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DEDICATIO.

I- clidis Élémen-

-torum 1, cum
C brifiophori Cla-
vii , ptæc-lari fa-

ne Mathematici gr Deman-
firationibust adornatam’ Edi-
tioncm 5 privatis nofiris In-

’ Ritutionibus deflinatam , in
lucem produco publicam :
Veflno illuflri Nomini, VI-
RI NOBILISSIMI ET
AMPLISSIMI! confecra-
rc eam, ac dicare ’meum ef-
fe officium ccnfui. Iufiiffi-
ma: cnim mihi caufæ’ [une
variée , quibus hoc opufcu-

1’ 3 lum



                                                                     

DEDICATIO-
Ium veftris illuf’cribus infcribere

nominibus , me obfiziétum
elfe fentio. Etenim fi me-
cum reputo , Vos Acade-
mise noflræ curandæ præpo-
fitos ech, cique augendæ 6C
amplificandæ, egregiam 6C
maxime laudabilem operam
navare ; ncmini majori jure,
hune libellum noPcra cura ,
ca qua apparet forma , pri- ’
mum edendum, in Acarie-
mia vefira paratum , quam
Vobis , quibus Acadcmiæ
noflræ cura commifl’a’ cit ,

offerte ac dicarc me potuiflî:

judicavi. Cui enim plus
debcrem , quam Vobis, qui
nabis ad hæc ornanda , pu-

blici-



                                                                     

DEDICATIO-
é

blicique juris facienda , otia
dediflis’Ï Acceffit, Vos jure
optima à me exigere poire
fpecimen aliquod corum, quæ
cum Auditoribue nofins ,
Taper M atbefeos principiis
trafic :. ac mihi Geometri-
corum exercitiorum , quibus
fiudiofam juventutem imbue-
re Prudeo , Vobis rationem
efTe reddcndam. Et quod
incrementa addit, CR , quod
VObis etiam Temporis ex
occupationibus quotidianis e-
repti , rationem aliquam
perfolvere officii mei elfe
exiflimavi. Præterea cum
ab eo tempore , à quo ad
Veflram Academiam accelfi ,

T 4. me



                                                                     

"-DEIDICATIO-
me maximis beneficiis cu-
lmulafiis , 6C etiamnum favo-
-re vefiro profe uimini ; pri-
kmam , quæ de mihi- of-
ferret , occafionem ample-
étendam elTe putavi , ut de-
bitæ meæ oblervantiæ , re-
verentiæ , 6c grau" animi ,
pro acceptis adeo multis be-
neficiis , ô: gratiis , publi-
cum exüaret monumentum-
Merito Itaque gratam me-
moriam beneficiorum, quæ
in me contulifiis, declaro,
hacque infcriptione pie ag-
nofco, quod benignitatis Ve-
firæ , erga me, quibus mul-
ta debeo , documenta ma-
xima fin: ac fingularia.

Non



                                                                     

DEDICATIO.
Non dicam opufculum Ve;
(iris lllufiribus Nominibus
ornatum , ac comptum , ex
ipfa infcriptione firmum fibi
conciliare præfidium. Acci-
pite ergo GENEROSSI-
MI ô: I LLUSTRISSIMI,
.Patriæ ô: Academiæ PA-
TRES! hoc qualecunque
munufculum , vobis luben-
tiifime dicatum ô: confecra-Â
tum. Quodam’mo humili ,
obfequiofo ôc devoto oŒero:
Accipite hoc Vos anime
fereno , placide 6C benigno.
Clementer accipite; credite
nihil ,aliud me egilTe , quam
quod ’officii mei rationern
poflulare cenfui. Veflro

T si vero



                                                                     

DEDICATIO
vero AMPLISSIMI AC
GENEROSISSIMI VI-
RI ! me, meaque fludia, fa-
vori commendo. Ego vero
me intra mufei mei parieres
recipiarn , Deum ne im-
mortalem , fupplici us exo-
’rabo precibus, ut Vobis ,

uos non tanrurn Generis
-fi)lendor , ô: muneris dig-
nitas , Ted à: meritorum in
Rempublicam , magnitudo
illufires fecit; rribuere rem-
pus quam longiflime, ’Vosj-

ne cum illul’tribus veflris
êtmiliis falvos, ô: omni fe-
licitatis genere’ cumulatos ,
incolumes fervare velit ;’ut

’gravibus hifce temporibus

i pru-



                                                                     

DEDICATIOÀ

prudentiffimis confiliis vefiris
ô: curis Decus Reipublicæ .
Ecclefiæ , 6c Academiæ hu-

i jus tueri ô: augeri poffitis ,
tandemque læti ac lubentes,
certa beatioris vitæ in cœlis
fpe folutas. corporis viculo
animas tradere Deo. Valete
ô: Favete. Dabam Har.
dervici A. D. 12. Julii.
MDCCXXXVIIL

PRIE-



                                                                     

PRÆF Ano-
LECTORIÈENEVOLQ

S.

a. Hic tibi ,’ biennale
’ baffer , novamï E-

q ditionem Elemen-
torum Geometrico-
* rum , ab Euclide

Geometra quondam
adornatam; verum Chrillophori
Clavii Expofitionibus , a: De-
monllrationibus munitam. Ut
fcias tamen velim , me non vo-.
luntarie , ac (ponte mca-, ad
hæc Elemeura publici juris faci.
coda , [cd necelfitate quadam
coaétum , perveniffe. (hure pau-
cis te in [imine morari debeo ,

- ut
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PRÆFATIQ
ut referam primo rationes , qua:
me ad hæc Elementa edenda im-
pulerunt, a: lurferunt : dei» quid
in hoc opere proferendo prælliti.

A quo Temporc mihi in hac
Academia , publice Philofopbiam
ac Mathefiu docere , demanda:
tum cité: in id omni ope , in-
dufiria a: alacri findio- incum-
bcrc officium meum elfe putavi ,
ut quovis modo poEem, Studio-
fæ Iu1venturi , vel Philofopbiam,
vcl Mathefin directe cupienti , fa-
cilem fimul ac utilcm navare o-
peram , ejusque commodis pro
virili fervire. Verum cum inter
Viros Eruditos hodie convenir ,
Studium Geometricum ,. bafin 5c
fundamentum elle ponendum Phi.
lofophiæ , vel faltem partis .cjus
principalis. , Scientiæ nempe R645
mm Naturalium , ,id ’ primum
mihi çura: cprdique elfe gnian

(Il:



                                                                     

PRÆFATIO.
ut Inventutem Studiofam puris 6c
finceris Geometriæ principiis, qui-
bus dein ad altiora , mm Verc-
rum, uam Recentiorum Dogma-
ta inte ligenda pervenire poll’unt ,
erudircm. lnterim memor diâi
.præclari fane Mathematici , Da-
ridi: Gregoriî in Dedicat-ione , ubi
dicit , martini l parera quam fape recla-
mare: Viri: in r: Mathematica , no-
ritatis , cornpendii , forte fili
nimium amantibu: 5 au»: interim . ju-
ventutem ad ipjb: fonte: remittcna’am ,

l’arnaque libre: diligentiu: fifi ver-
fando: , tnqndoxque , rebmcnter ur-

em. ld’eo ad hune Scopum af-
equendum , Euclidea Elementa,

probe intelleâa imprimis nos du-
cere rebat 5 urpote mm Scrip.
tores Antiqui , quam .Rccentio-
res fuper hæc Elementa , (in con;
dunr Ædificia, deum Geomctrica ,
mm Renan Naturalium; prOpte-

- v :63.



                                                                     

PRÆFATIOq
reaque ca intra privatos parieres ,
cum Auditoribus uollris traé’tan-

da elle necellarium duxi. Sed
cum non petinde crac , i cujus-
nam Commentatoris vel Editoris
Equerer duétum , in exponendis
coram Auditotibus noflris Ele-
mentis iftis , cum feligendum ef-
fe exilümavi , qui le præ cæteris
Demonftrationurn perfpicuitatc, 8c
demonllrandi rigore ac evidentia.
commendabat. Inter cæteros Chri.
ûophori Clavii Demonltrationes ,
ac demonl’trandi Methodum, me-
cum penfitans , ambo mihi atri-
fere , a: placuere valde. Tum
0b elegantem, ac fane petlpicuutn
modum , cum facilitate fingulari
eonjunétum , quo in adüruendis
a: probandis utiturl propofitionir
bus. Tum ob robur a: eflicacie,
utcm , qua: fingulis inelt de;
trmnflrationibus , ad .petfuaâlençt

un:



                                                                     

.PRÆFATIO
dum de veritate rei propofitæ ,
ad quas nihil excipi petefl: , cum
pet omnes calus poffibiles , rem
contemplandam veram 8: fir-
mam elle ollendit , ac ad con-
viaient-m cvincit. (bibus porto
acceflit , ’Eum Euclidis Scopo
præ multis aliis etiam optime ia-
tisfncerc , remque ab Euclide
propofitam , &eundum cjus men-
tem , acu tangete. E0 nomine
laudatur à Reyhera in Diflert. de
Euclide pag. 40. 4l. Quod Clapi-
u: optime commmtatu: a]? in Eucli-
dem 5 ac uti ait , in cim- commen-
tariis , auicquid fer: ad partition»:
EIemmtorum agnitionem requiritur» ,
inrenitur. Suum etiam adjicit cal-
eulum Ricciolu: in Toma prôna, AI-
Inagefli nom" de Clavio Rubens»,
quad in Gemma adeo excellait , ut
iIIum plurimi Matbanatici valut. ara-"v
Eulam conjulwrint 5 propret mimant

’ m
ph (a au



                                                                     

PRÆFATIQ
in faripti: fait perfpicuitatem ; en:
filida doEîrina 60:1in , dam
Sole elariara faut. Adfiipulatur bis
jam: Niaiu: Eiytbreu: in pinacotbeca
fua norans , quad ex onzain: Clam?
lmbratianibu: , quibus in lacent prola-
ti: , nomina- memariam , omnium
jèoularam pofleritati commmdarit , e]!
emmiariu: , qua Euclide»). illallra-
vit , qui taIi: cl! , ut in. drag parai
pqflit , quafi Minerve: i114, Pbedia
in que: nibil e]! inifi abfiilqttgmzé’.
perfefîum. Et ut alia filentio præ-
tcream tcfiimonia , Va ai gtantum
adducam , de Scimtii: Maman. gag.
69. Ubi de Clavio .afiirmat ,,
quad Enditi: me purifiant ferre ri,-
lu: fit , cum mais maniementi: gna-
mini: dam: ad pollen: propagapit.
(mute non-dubitabam , *adïipfius
commentarii ,dué’tum in .Euçlidis

Elemcn ta; J in Geomettica .principia
Auditotibus 1mcis ,tradet’e :- cum

T T i pet.



                                                                     

PRÆFATIO.
perfuafum mihi habebam , in
demonltraudi ordine , me nec
commodiorem nec Claiiorcm , in
ipfit te probinda , nec firmiorem
nec evidentiorem Autorem icqui
poile. Verum brevi tempore per-
cipiebam Clavianorum blemcnto-
rurn Euclidis penuriam elle , cum
Studiofa jùventus ubique exempla-
platia, follicite quærentes , Évix ac
ne vixi quidern . unius , alterius-
que eXempli compotes fieri poil
lent. t Actedebac etiam , quod fi
hic vel illic exemplum unumiin
angulo latetet , illud nimio pretiO
(olVenduvm - crac. Unde faé’tum

cil: , ut quidam me audientes,
aut audituri , quoddie queritarcn-
tur , quo’dï Autoris 3" cujus veni-
gia légebam , participes fieri non
poilent. Porto Editiones Clavia-
na: , legcentis 8e pluribus erro-
ribus ïlcatenc , leu’ v’i’tiis Typo-

’ ï ” graphi-



                                                                     

PKÆFATIQ
grapbicis innumeris laboranr , qui
’Iyronibus in Demonflrationibus
perlegendis , ac imitandis omni-
no moram injicere debent; fi
non aliquando ad propofitionis.
intelligentiam infequendam , pron-
fus impedimento finr. Ulterius
Figuræ , qua: ad propofitiones
illullrandas adjeétæ (tint , qua:
omnino clam: 8c diüinétæ , ad
faciliorem intelligentiam defideoa
rantur’ ; r (uni: confiiiæ a: vitioiàa

admodum , immo quandoque
exiguæ nimis ; uti (un: eæ 101i-
dorum , quæ lime 0b Iinearum
multitudinem ,1 a: varias fuperfio
des in quibus jacent , præpri-
mis accuratæ-ôc juflæ magnitudi--
nia exiflere debent. Defunt ali-

Iquando lineæ , qua: ad confitu-
flionem :requiruntut , deiunt per-
sfæpe litteræ , quæ in verbis de-
monflratiOnum -citantut , ’ se: non

T ’l’ a. mg



                                                                     

.PRÆFATÏO.
taro perverfo loco flint pofitæ;
,quare necelle cil Ut Tytones iœpe
confundant , ac incantes confitu-
Çtionem murant ils injiciant ,
,quod profeâo molellum , a: in
nonnullis faflidium movet, præ-
-cipue iis qui prima vice’Autoris
demonl’trationes imitantur. Prat-
terea citationes , quæ in margi-
ne , ’juxta demonilrarionum ver-
.ba, polira: reperruntur , fuis eti-
ïam non carent Virus, in us au;
item indicantur ca , quœ in præ-
.cedentibus concefla vel demonllra-
ta, jam Elementa exifiunt ac
.principia , corum quæ in iila de-
.monflratione adllruuntur , quo-
.rum noflra [cire interelt; qua-
.propter cos , qui non finis fami-

iares habent Euclideas propofitio-
.nes , (æpe ob præpofteram cita-
.tionem , privant fundarnento ve-
.ro , duper quod tamen confira”

e



                                                                     

PRÆFATIO.
en: probatio. Denique’ licet on:
vii Commentarius in’ Eleirienta
Euclidis fit omni lande dignus,
tamen Tyronibus prolixus mimi-
um cil , fi nempe oculos noflrOs
convertamus Vclr in Definitionum
expofitiones , vel in ca , qua: fin-
gulis fere adjunxit demonflratio-
nibus propofitionum’. Ea uam-
’vis in le bona 8c laudanda (tint ,
lncipientes tamen , qui Euclidea
Elementa icire cupiunt , iis care-
re polTuntg cum baud taro tales,
multiplici, materia , quam in iis
adducit , obruuntur , non diilin-
guentcs ca qua: Euclidis , ab iis
quæ Clavius de le addidit , vcl
ex aliis mutuo defumfit; hinc
mira in Tyronibus confufio,’quæ
cane pejor 86 angue deterior in
Matheli evitanda ,. ac’ omni co-
natu cavenda. Quæ omnia. etfi
cum animo mec lœpiufcule vol-

TT; ve-



                                                                     

PRÆEATIO
vebam ac revolvebam , rumen
refugiebam initie novam adorna-
re Editionem ClaVianam; verum
cum quotidie de penuria Exem-
plarium Auditorum meorum qua:-
relæ ad meas perveniebant Au-
res , in angulliam redigebar, vel
Clavium ducem in Gcometria

nexponenda relinqucre , cjusque
loco alium iciigete , quod repug.
nanter facerem ; vcl eHicere ut
recuderentur Elementa Euclidea
â Clavio confeéla. Verum cum
lutrumque ponderarem ,V magis è

[te auditorum meorum fore judi-
cabam, Clavium porto ducem præ-
euntcm , in contemplationibus
noilris ,Geometricis, icqui. 1d-
circo in ufum tantum A’uditorum

meorum ,j ac corum gracia no-
varn banc Editionem, in qua
«vitiis fupra memoraris obviam ire,
6c quantum in me cit, evitare

i (lu-



                                                                     

PRÆFATIÛ.
fludui 5 ex Clavii commentariis
colleé’tam , parure decrevi. :En
rationes 126718901: Lefr’or , quæ me

impulere ad banc Editiouem .pu-.
blici juris faciendam." Super cit.
ut nunc etiaml brevibus enarrem,
quid in hac Editione .præliiti ,
vel faltem præilzate conatus fui.
Et. quidem primo è libris tredecim
ab Euclide confcriptis , (in quas
omnes etiam commentatus en:
Clavius , fex priant , ac undeeimum
(57’ duodecimum ’Iibrmn folummodo

edi curavi; quia cum Planorurn
Elementis , Solidorum conjungcna
da elle , tanquamcognitutfumme
necellitria , fic firma Imibi Rabat
rententia. In qua tantum præclaros
in Geomettia .Viros præeuntes fe-
cutus fui , trempe Tacquetos ,
Dechalefiosr , Morcos , Ozana;
mas , Keilios , aliosque. Non
tamen prætermifi reliquos , quia

T T 4 cos



                                                                     

PRÆFATIQ
cos inutiles judicabam. Verum
cum Tyronibus, qui inllitutionio
bus noltris privatisq le commit-
tunt , hæc Elemema lolumrnodo
paravi ,- illi intentais l’lanorum
ô: Solidorum Elementis, reliquis
in libris , fi ipfis ita vifum lit ,
dein cum frué’tu (e exerccre poil-
funt. lllorum petmigni intercll: .
(cire Elementa i’lanorum , ac So-
lidorum , qua: (ex prioribus, 8:
duobus reliquis , undecrmo ac
duodecimo libro continentur; ut-
pote ca fandamenra tant , quibus
noilra» Rerum naturalium Dorin-
na niritur. Secundo cxplicationes,
quas Clavius iupet Definitionibus,
Axiomatibusque Euclideis dedit ,
quales definitionibus ac axiomatis
addidit , quasque prolian nimium
judicavi , ac quæ vel ’praxin ali-
quam , vel aliud quid ad Eucli-
dis verba , a: verborum feulant

in-

tu

-0 ’11 [tu

p.13 en



                                                                     

PRÆFATIQI
intelligendum non directe ducem.
continebant, pro capta mec con-
traxi. ira tamen , ut facundum
Clavii (ententiam , [cumin verbo-
rum Eutlidis , lads clare deda-
rent; nimiam interim evitavi bre-
vitatem , ne dam .brevis elle vo-
lo , obicurus fic. Tertio Scholia,
lraxes , aliaque , quæ Clavius
.Ptopofitionibus Euclideis , (nuque
demonlirationibus lubjunxit ., o-
mifi pleraque omnia ; cxœptis
tamen iis beholiis , Lemmatibus-
que , quibus in luis demonllzra-
tionibus utitur Clavius: dam fis
carerc non pofiumus , quia ad
ca, tanquarn ad principia a; fun-
damenta probationum , in. iis
provocat. .Ob tandem rationem,
quia e multis Corollariis petit ar.
gumenta idemonflrationis fuse ,
plurima fetvavi Corollaria , qua:
Clavius è probationibus luis cli-

T T 5 cuit.



                                                                     

PPRÆFATIO.
cuit. Quarto Definitiones , Poliu-
lata , Axiomata , ô: Propofi-
zigues , quæ in Clavii Commen.
iatio in Euclidem occurrunt, om-
1’168 typis mandavi. Verum cas
omnes contulimus cum definitio-
nibus , axiomatibus , polluiatis
a: Propofitionibus , quæ in Gre-
îgOrii Ediriohe Græco-latina expreiÂ-

4a: exflant ; ’quas veto in Grego-
1iana reperire mihi non licuit ,
iquasque Clavius Vel de fuo adje-
cit , vel ex aliis mutuo de-
viumfit, cas omncs duabus ejus-
1modi « uncinulis includi curavi-
:mus. Ut fcrlicet illi , qui En-
velidem purum tiefidcrant , unico
-obtutu vrdere pollint, ca , qua:
cEuclidis lunt , caque dillinguerc
ab iis , quæ â Clavio (uni: ad-
«dita. Quinto quantum in me fuit,
’errores quos detcxi in Editionc
’Clavji , tum in ipfo textu , tum

. . . in



                                                                     

PR’ÆFATIO.
in lirteris , quæ’ refpondent iis;
quæ in fehemaribus lune expreliæ’,

qua: lineas necellarias figurarum
annexarum dcclarant , corrigere
&dulo liudui: uti se citationes
omnes in margine poliras ,. male
allaras , telliruere omni ope ni-
fus fui; ’fortc hic vel illic men-
dam saliquod remanlit ; verra-m
.quis omnes portait cavere encres?
cum ne Argus quidcm luliiCerct.
Id Grimm eifeci , ut nunc mul-
to correâior , quam upriores
omnes Clavii EditioriesJ lucem
adl iciat. Sexto figuras , ad pro-
politionum intelligentiam facrlem
reddendam , accommodatas ,. fe-
paratim æri incidi curavi 5 in iis
elaborandis , id præprimis liu-
dui , ut clare a: (hamac ante
oculos ponerent , omnes lineas’
ad conflruébionem , ac ad ejus.
compofitionem’ nece’llarias 3 ne ve-

ï to



                                                                     

.PRÆFATIO
to lineæ inter le confundercntur
majusculas depinxi 5 ac qua: ad
folidorum ducunt noririam , que
in prioribus Edirionibus , præci-
pue quæ in forma oâava, ut a-
junt , funt , confufæ ac vitioù
admodum crant 5 diliinfi’ciores
multo elaboravi , ut Tyrones fi.
bi mugis vivide confirué’tionem
figurarum- repræfeurare pollinr.
Intcrea fedulo cavi , ut litteræ in
figutis cxprellæ relpondcrent iis ,
quæ in Demonlirationibus occur-
runt. Septima bis Elemenris præ-
milimus , Hilioricam narratiouem
brevem de Euclidis vira , ac Er-
lenienris , de qua ramen non

.mulrum polliceri audemus , quo:-
niam extra forum meum cil: ,
accuraram ac omnibus numeris
abloluram rradere bilioriam, qua-
rc à Leérorc comiter ex ctimus ’,

.ut li forte ca non, arri car , Vcl
errorcs

4.. L. .- .-



                                                                     

PRÆFATio
mores quosdarn in ca detegat;
in meliorem pattern inrerprerari
Velit , cum -nimis fero in ca in-
cidi cogitata , ut de vira Euclidis
quædam narrarc in animum in-
duxetim. ln reliquis- Clavium
fumas fleuri , cum cuilibet pro-
politioni duos inumeros afiiximus,
quorum alter in margineçdepi-
&us fignificat ordinem , ucm
Cam anus. ex traditionc Arïbum
cil; ecurus in Euclidis Propolitio-
nibus. Alter vero in ipla Pro»-
pofirionum (crie degtiptus une:
dilpofitioncrn propolirionum c:
traditione Theonis , feu potins
iplius Euclidis 5 qui etiam obier-
varur in codicibus Gtæcis. id
vero eo confilio faaum cil, quo-
niam cum à uibusdam Geomc-I

.rris propofirione Euclidis .juxra oro’

dinem Campani , :ab ahi: veau
juxra Theonit bien: arcature-5

ideo



                                                                     

.PRÆFATIQ
ideo necellarium elle duximus, ut
urriusque innerpretis numerus appo-I.
nercrur. Deuique necurfus deman-
fitarionum inrerrumperetur , cita-
vimus principia a: pr0politiones Eu-
clidis in margine, præfixa cuilibet
citationi lemper lirerula aliqua al-
phaberi, cui fimilis lirerula refpon-
der .in demonlirarionc, ut facilius
cognolcarur, ad quemqlocum quæ-
liber, citario lit referenda. Citario-
nes vero- ipla: hoc modo intelligen-
dæjfunt5 I. Defi lignificat prima
definirio; l. Pat. prima peritio , velv
primum vpoliulatum , l. Prim. prima

ropclirio primi libri , 2.3. Undeo.
âgnificat- propolirio vigefima tettia
:undecimi libri: 6c fic de reliquis 5
ex 4 quibus reliquat Citationes facile

’ intellig’untur. Vale ,. Leétor bene-

vole,- a; ’conatibus noliris fave: li-
.mul piano, ut li quædam (aperline

4 germas? bertigne exordes. Scribebam
"Bard. menfe julio cxoxoccxxxvm. ,

* BRÈVE
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’ Um novam banc Elernen-
i torum Bue-Mir, ex Chri-
. [lophori Clwii Bambergenfir,
. inlignis fane Gcomerræ ,
t in Euclidis Elcmenta ,

coinmenrariis , colleéhm
Edirionem , auditoribus , qui privatis moflais
infiitutionibus in Ge)merriæ fcientia- erudiri
cupiunr , pararem; baud ab initiruto alic-
num cire putavi , breviter de Aurore no-
firo , ac Elementis , quæ de rebus Gcome.
rricis compofuit , quædam recenfere. Scili-
cet ut aliquam fairem habere cognitionem
Auroris, ac Opcris , quem rraEtemus , illi
poffint , qui nos ca El.emenra exponentes

. au!
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audienr. Tum ut corum, quæ de Euclide
narrantur , ac quæ de his Elcmencis à Vi-
ris Doéiifiimis foventur fcnrcntiæ’ , nons fint
penitus rudes. .îlium ut aliquantuzn intelli-
gant , quæ de us tcncnda , vel rejicicnda
videntur. Antequam vero ad ipfam de Eu-
clide narrationem me accingam , cum in
fc ucntibus nabis ului furura tint , de verbe
te erre de Geometriœ natalibus, fecundum
quorundam fenrenriam 5 de perbrcviter ec-
rum clarorum Mathematicorum , qui ante
Euclide»: fuis inventis præ cætcris excellue-
re , mentionem faccre5 baud incongruum
fore duximus.

In Geometriæ Origincm, unde Mcrrales
primo de. cjufmodi liudii genere cogitandi
anfam cepere; 8c Autorcm à quo primum
inventa cil: nobilis hæc feientiu 5 8c quo de-
mum rempare eluccrc inclicavit præclarnm
hoc fludium , fi inquirzimus: Malta nabis in
üs occurrent, quæ ut ccrto atlirrncntur, non
fada manifef’ta de cvidcntia videntur. Non
cnim latet , quosdam aflcrcrc, eam Do-
Eizrinam ab Ægyptiis , neCeflitate quadam
coachs , ab initia mille inventant. Opinan-
tut fcilicet cos 0b animas Nili inundationes,
uibus agrorum limites operirenrur lima, ac

fic confundcrcntur 5 arte quadam ac iden-
tia , qua rurfus agri dividcrenrur, opus ha-
builTe. Verum banc rite penfitantcs opi-
nicnem , fpeciem mugis veri haberc , quam
ut certum ali nid de Originis caufa probet ,
cuilibet atten cuti apparebit. Dcfunt cnim
nobis Veterum reliimonia fuflicienria , qui.

bus
La.-z
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bus de omis rarione firmo flic fiat talc
hæc fententia. Si JOSEPHO antiquirm
lib. I. cap. 9. fidem habeamus , fludium hoc
Geomctricum à Chauds , Afiriùque fuifl’e
exculrum , ac ab Abraham: , juliu Dei in
Palæiiinam , ac inde in Ægyprum profeéizo,
in illud Regnum tum primum faille tran-
flarum 5 ibidem tcltarur. Ægyprii vero ip-
fi, Certi cujusdam auroris forte infcii , Deo
fuo , Tbemh dicta , inventionis gloriam trio
buunt , uti refcrt PLATO in Plut!" 07m
fg. in. 268. cal. I. in pina. ubi ira fcribit
de Theutb loqucns; firme primo» omnium n-
uera»: , 0’ numrri caraputarianem flammé ,
Geametrimnque , cr Aflronamim 5 0:. Ve-
rum dubia licer ca tint, quæ de Origine a-
pud Ægyptios quærcnda , narrant Aurores;
id [amen Paris certo confiait , Ægyptiot hoc
Doétrinæ gcnus calcifie. Etenim Timide»
Milejïum , qui fera fcxcentis ante narum
Chriflum annis, facundc ab Urbe candira
feeulo , in Græcia fierait; in Ægyprum i-
ter facientem , indague in Græcum Solum
revcrfum , rraduxiflÎ: Geometriæ Scicnriam,
ex LAERTIO difcimas. Qui fimul nabis
autor ell: , Euphoriium Phrjgem præcedenti fe-
culo Contemplationcs Geometricas de lineis
jam cornpofuifiè 5 monente DECHALKS in
Trafic"; Prooemiali de papaïne Malin]: cap. 2.
Timbre»: proxime fecutus cit [Hammam ,
qui præclarus celebratur Gecmetra. Quo
codem rempare , Amhiflum hujus fcienriæ

i præprimis gnarum , vixillc liaruunr. H08
codent fecula excepit excellcns ille Gcome-

o . ’ 2 - Hi?
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triæ Stator Pjthagmu Samim; qui à multis,
Geomctriæ in Græciam advcdæ autor habe-
tur: quocum fecundum eiluxit feculum.

Tertium quod fcquicur ab Urbe condita
feculum , îlurcs produxit in hoc fiudiorum
genere præl antes vires ; inter quas primo
numeràntur Anaxagora: Clazomenim, qui P]-
:Imgom fucceflit; dcin Omapide: Chia: , hujus-
que difcipulus Zenadorm; ô: qui Zenadarum
proximc feeutus CR, è mercntore Geome-
tra , Hippocrate: daim : Hic imprimis cele-
bratur, quod primus Elçmenmrum Gepme-
tricorum , quæ temporis lflJllI’la penere ,
Scriptor exftitcrit. Hos cxcepere Theodarus
Cyrenem, 77mm Lama, BIathcmatum Scrip-
IOI’.

Quartum , quod paît lins Aurores , illu-
xit faculum , Gcomctriœ fludioforum & in-
ventorum valde fuit fertile. In eo claruere
Democritu: Milefiu: , hUjusque æqualis Prouv-
gara; Hos fucutus Plate AtlJenienfi: , divinus
cognominatus , flrcnuus Mmhcfeos cultor ;
de quo referunt , Hum fingulis diebus Geo-
metricum Problcma , difcnpulis fuis expofu-
iflè. Quem deinccgis infècuti , Amicla: He-
racleote: , Leodamru TlJzifirIJ, ô: Neaclidex; Pla-
tarai: aut auditorcs, mit luminaires; La» por-
«ro illis fucccflit, qui iècundus dicitur, à quo
Elcmenta Gcomczrica , auétiora, quam ca
Hypocrmi: , quæ fimul ac priora , temporis
injuriam pafTa , non cxftzmc; fcriptis expo-
fita fucre. Poftea exftircre Endura Gnidim ,
vel ut alii feribunt, Cm"dia:, PlatoniJin Ægyp-
tum cames, qui quintum Elementum EuËli-

18
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dis de Proportionibus inveniITe’ dicitur ; ac
T hmm: Azbenienfi: , cui de quinquc folidis
corporibus feriptum tribuitur , verum ejus
non exüat lucubratio; infecuti fun: dein
En]? , 8K Antiphan.

In quinto ab Urbe condita feculo florue-
re , Thudius Magne: , tertius qui mimera-
tur Elementorum Geometricorum feriptor:
Hermatimu: Colapbanim ; QLicinu: Atbem’enfii;
drifizm Senior ; Philippin Meneur; Platoni:
magiftri difcipulus : Menecbmu: ; Eudoxi difci-
pubs; Gemimu 5 Perfizu: attira: ; Ariflotele: g
ac tandem Geomctriæ illud fydus chum EU-
CLIDES; qui licct his Geometris poüerior
fucrit; ac ex iisdcm nonnulli Eiementu Geo-
metrica ScripLis reiiquerint , rumen omnium
antiquiflimm liubetur à VOSSIO de 50min
Mathematici: cap. 15. x. quorum laboges in
Geometria habcmus ; ac omnium Gram-o-
rum prunus, qui omnia collegit, collcé’raquc
digeHît. Hunc Autorum catalogum partim
me taxera docuere , CLAUDIUS FRAN-
CISCUS MILLIET DECHALES in trafiam
Promu. de progreffu Mathefeo: , præmifi rom.
1. Mundi Mathematici; qui eum 1è è PRO-
CLI libre 2. Commentariorum in Euclide»: hau-
fifiè dicit: partim TACQUET in Hiflorica
narratione de mu (7’ pogrcflü Mathejèax.

S. Il. Ex his vero omnibus Geomctris ,
licet cunéti clari celebrentur, propter D0-
Etrinæ Geometricæ peritiam; quam cum fuis
inventis ditarunt , mm fila notitia & cultu
auâiorem , ac firmiorem reddiderunt; EU-

” 3 . CLI-
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CLIDEM tamen folum elcgimus , de quo
pauca hifce paginis referrcmus. In vitam
hujus Geomctræ itaquc inquircntcs , Soium
ejus natale , quod tulic hune Atlantcm Geo-
metricum . fefe invcfliqintluzn fpontc nabis
fifüt. Secl fuper hoc Autoruui fciitentias ro-
gances , quod capita , tut ici-c lbntcntiæ re-
perimus ; adeo diflèntiunt inzcr fa Autores
de fœtucnda Patria Euclidis mûri. Quidam
ejus Patriam , GELAM , civitatcm Sicilid ,
fuiflë putant; ac ca de re Euclide: Gcamnra,
Gelas apud illos audit: inter quos efl: Scrip-
tor Bibliothecæ Veteris Siculæ , anno 1700.
à Meflànenfi quodam cditæ , refercnte FA-
BRICIO Bibliatb. Grau Lib. m. Cap. xrv.
r. Eam opinionem , qua Euclide»: è Gala
oriœdum cenfent , forte è Laëmo collage-
rc ; ç nia LAERTIUS. Lib. Il.[(gm. 106. de
Euch’c Mcgarenfi lèi’ibit , quod lèctindum
quos’lam Galon: fit habitus. Verum hæc fen-
tentia 1110 Vicletur privari flindzuncnro , fi in
fequcntibus 9. miam conftizcrit , cum,
de quo feribit Laè’rtizu , Eutlldem, dchl’flim
cflè à noftro Geamelra; quarta ex eo princi-
pio Gemma 514011111! Terrain parentcm , Ge-
Imn fuiflè , afferme non audcrem. HAR-
DUIN US ad Minium Autorem noftrum PER-
GA , civitate Pampbill; oriundum ccnfet;
ac monet FABRICIUS loco me" , Apolloni-
un! Conicorum Scriptorem , in anime tum
habuiflè Harduinum , cum id de Euclidù Geo-
in"; patriis fcripfit fedibus. Nam inter
Scriptores [am Vetcres quam Recentiores id
fatis manifefto confia-ut; Apollonim , Pergam

. fadent
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fc;lem natalem habuilTe ; Verum defunt no-
bis tel’cimonia , in quibus Euclide!» P014 na-
tum , educatumque fuifl’e , aireritur. Mia
porro , fed incerti Autoris , de Euclidis Geo-
me!" patriæ Solo cit cogitatio; videtur ta-
men ca efTe Hifiorici cujusdam Arabis , ex
quo innm depromplit GREGORIUS ABUL-
PHARAÏUS in biffer. camperai. Dynaflarm a-
rabica edita , ô: latine verfn à Porche. In
qua Autor ilie haine fovet opinionem , quad
Euclide: Geometm è civitate TYRO ortum ,
duxerit , ac propterca cum Tyrium facit.
Monentc KONIGIO in Biblivtblca Verni (9’
Nova. Sed prætcrquam quod hujus fiancen-
tiæ Autor fit incognitus , præterea etiam
V eterum defunt judicia , quibus hæc corro-
boranda foret. Longe vero vulgarior , quæ
etiam plurimos méta cit , inter Viros Do»
étos , -Patronos r, efl: exiftimatio; Euclide»!
Geamelram, MEGARÆ , quæ Grau oppi-
dum cit. juxta Ilthmum Corinthiacum , un.
tum fuifTe : ideo Megarenfiwx Eum vocarc
fuient. flanc opinionem CAMPANUS ha-
buiiTc videcur , uti ex infcriptionc filer-nen-
torum à fe editorum baud obfcure colligera
cit 5 cum ca infcribit 59:01:46: Megarenfi:
Mœbenalici clarifiai Elememorum Gcomczrito-
m libri xv. Cui calculum fiium adjccit
FRANCISCUS FLUSSAS CANDALLA ,
infcribens commentai-hm. fuum in Enclia’em à
Euclidis ’Megarenfi: Mathematici clarifiimi Ele-
mnta Genmtrica. Idem fenfere GESNERUS
in Biiliulma. Uri & ABDIAS TREW’ ci-

*.4 dem
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dem huic fententiæ favet , quad fequentia
verfieula fans declarant. r

Fundamenm , quibus confurgit tara Mnhefi: ,
chum cum mon" , tu Magma , dom.

In eandem aceipiunc partem , RICCIO-
LUS in Chronici parte ficunda , rzmlflî Tom
frima Almnnefli navi , ad voeabuiîun Euclidex;
ac multi aii. Fortaflè horum multum labe-
faflabitur cogitatio , fi in poflzerum 8. 8:
9. confluait , Euclide») Megarenjèm, qui [æ-
pe confunditur cum 6mm": noftro , om-
nino diftinguendum elle ab Euclide Elemen-
torum Seriptore. Diffentiunt ab his pariter
multi VirilEruditi, exiftimantes Euclide»: no-
flzrum Alexandrmum fuiffe; cum ALEXAN-
DRIÆ , Ægypti prænobilis urbis; quæ ho-
die Tureis Soudain , Italis vero Alsflkndria
appellatur , in illa planitie , quæ Mareotem
Laeum , 8c mare mediterraneum interjaeet:
ab Alexandra Magna, par Dinarmrem Archi-
tee’tum Macedoneni , coudiez!) ; præelarum
hune Geometram vel lueem adfpexifle pri-
mo; vel , quæ magis manifefta , monumen-
tis Veterum fulcita , in en ipfum floruiiïe
civitate aiTerunt. Nam Alexandrù Eum fu-
ifTe genitum diflieulter afl’crere auderem ,
cum difertum nullum de natalitio ifl:o Eucli-
di: oppido , Veteris alieujus Seriptoris tem-
monium habemus; obfervante FABRICIO
in Bibliotb. Once. lib. m. rap. x1v. I. ac
GREGOKIO in pufat. in Euclidem. Potins
fubferiberem fententiæ , affirmanti, minime

certo
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certo confiare , quo Gencre aut Patria ori-
undus fit Euclide: Gemma : à. cujus partibus
liant GREGORIUS lac. cit. & CLAVIUS
in proleg. in Euclidem. Quippe penes Auto-
res Veteres, expreliis nihil reperitur verbis,
ubi locorum ortus en: Euclide: Gamme. Si
vero conjeeiuris ,, & quidem plaufibiiibus ,
hie ullus fittlocus , forte Alexandria, Euclidis
noltri incunabula haberi poiÏunt; fi faltem ,
ubi imprimis fioruerit , ibidem etiam primo
lucem adfpexifle fiatuatur. Nam quamvis
Scriptores Veteres taeeant , de natali urbe
noltri Geometræ , tamen manifeflzo finis ,
ubi inelaruit noitrum Geometriæ fidus , in
fuis monumentis deelarant. Etenim PRO-
CLUS in fimdo cannent. in Eaclid. nabis
teflis cit, Euclide»: Gamin»: in Ægypto vi-
xifl’e ; referente VOSSIO de fiieniiu 11ml».
nm. cap. 15. 5. I. Ac præterca l’Al’l’US
ALEXANDRINUS , qui cires. annum Do-
mini 390. vel 400. floruit, tette RICCIOLO
Citron. par. 2. ad vocabulnm Pappui; autor cit,
Euclide»: Gentleman: Alexandrie Scholam cele-
brem habuilTe , ac difcipuiis ibidem’ operam
dediiTe. nid. eju: collefl. Mathem. lib. 7. 124:.
in. 240. idem referunt VOSSIUS lac. cit.
quod Alexandrie trempe Mathefin docuerit:
halicte: ennemi. Confentiente GROND-
VIO in nui: ad Gallii lib. 1. cap. 20. Immo
GREGORIUS lac. cit. feribit. Prima»; En»:
fui]: 1’140 in urbe Maibefin filicilm: aufpieh’l

datait. 8: hæc Schola Mathematica
Alexandrù primo , Euclidi: duâu , condita ,
optime de te Geometrica matira, quam plu-

’ 5: rimes



                                                                     

x BREVIS NARRATIO HISTORICA

rimos produxit difcipulos. De qua fequen-
tin notat VOSSIUS lac. cit. ande «le»: illud
commendnt Stbolam ab Euclide enfla»: Alexan-
drie , quad non folie»: m1101 reliqwrù difcipu-
lm; fed ab eju: rempare ufque ad tempera Sarra-
cenica , wix ullum invenire fit nubile»; Mathe-
maticum; qui): w! Patrie fuerit Alexandrinur ,
71:1 faluna Alexandrie dedarit apennin Mnbefi.
EX quibus haud colleéiu difficrle cit , Eucli-
de»; Geomelmm multum ne diu Alexandrie
verfntum fume , iftoque in oppido fixam te-
nuifie fcdem; ac forte ibidem prognatum
che. Quapropter eo nomine Alexandrinum
Eum merito diei poire conjieio. ,

S. HI. Ætatem ejus quod attinet , de m
iterum varias in partes abeunt Viri Doêfi.
Etenim GEORG REISKIUS in Margarim
[un I’liilafaplnea lib. v1. Clip. r. de tempore
quando floruit Euclide: nuiter miram aiit o-
pinionetn; dum aiTerit , Euclide»: Geoinetmm
Hippocrate eîTe antiquiorem ; cum ejus pa-
trem ruine feriîiit. Ac vero exigui momen-
ti hîee ivicietur fententiai, quæ auétoritntc
nulle: Veteris alieujus Seriptoris nititur. VA-
LERIUS MAXIMUS vero lib. 8. cap. 12.
longe ab eo diiïenlit , qui Euclidi: (konzern
œtatem incidifië in Platoni: tempora fiatuit;
eumque Platon? eoævum facit: feribit cnim
lac. cit. conduétorcs aræ facræ à Platane ad
Euclide»: Sumatra!» fume mifTos. uibus
verbis manifeflto deelarat , quod e ’ ’ a-
verit, cum Plate inter vivos fupercflèt , Ev-
clidem Germanium vixiiÎc. Hujus Aimons Ve’

fügia

A- p, ... -I 4.4.13 -AA
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Rigia fequuntur illi, qui Euclide»: ad Platane)
tem ra referunt. Sed notant Viri D055
ad une loeum Valerù’ Maximi , Eum ibi.
dem commififlè encrera; uti 8. adduce-
mus. Quapropter , cum præter and". ,
alium nullum habemus Scriptorcm præeun-
rem , dubia omnino , ac penitus rejicienda ,
cit fententia en , qua Euclide: Gemma ætatis
ejusdem cum Planne cenfetur. [n diverfam
iterum abit partem GREG. ABULPHARA-
JUS in Hifl. camp. Djuafi. Euclide» Genn-
trm, Platane multo juniorem flatuen: , cum
natu minorem Apollonia , qui longe poli:
T empora Platonù elaruit , eum finira feri-

. bit. Verum neque hæc de vitæ tempore
Euelidi: omnibus numeris perfeéta efl: opinio;
Contradieunt cnim unanimi confenfu Verc-
rum monumenta, in quibus ApolloniurArehi-
Inde Syrie-afin , qui Euclide Germe!" matu
minot eft , pofterior ætate ponitur. . uibus
addi meretur Apollonium fun feripta , uper
Euclidea Elementa tanquam firme. principia ,
& fundamenta ædifieafle 5 quæque ideirco
tempore priora elle debuerint. Sed mifiis
iis omnibus , quæ à Recentioribus Scripte.
ribus , de tempore , quo floruifTe putant
Eucliden Gemma»: , narrantur; ad Vetu-
fiiores confugiendum elfe cenfemus , illos»
que audiendos elfe , quid de ætate Euclidi:
loquuntur , ut verum , vel faltem veritati.
proximum , vitæ tempus Autoris nofltri ex
illis intelligamus. Quare mec judieio baud
contemnenda funt Peu-li , de Ami 110mm
Græcorum , è quibus Peu-lm. (in han u: a te- -

ü o-
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fümonia. 111i autcm fcribunc , Euclidem.Geoo
murant, flippera: , Leome , Theudia , Herma-
n’ma, Socrate, Platon: , Eudaxo , Platoni: difci-
pulo , Mentclama , indexé difcipulo , matu
minorem elfe; verum Enuofihene , 8c Archi-
made, quia is Euclidi: mentionem facit , matu
majorcm. Etenim PROCLUS in hl. 2. com-
mm. in Euclid. commemoratis aliquoc , Pla-
tane antiquioribus , æqualibus , ac difcipulis,
fubjicit Euclide)», qui Elementa confcripfit ,

’ non multo ætate pofteriorem illis fuiflè; im-
mo addit dcin , Euclidem matu minorem cire
Platane , minimum nonaginta annis. Porro
ex codera autorc Proclo fpecialius difcimus ,
Euclide!» noftrum in Ægypto , fub Ptolewua
Lagi , poft Alexandri [flapi mortem , pri-
mo Ægypti Regc , floruiflè. Quam fiancen-
tiam amplcëhmtur GREGORIUS in pnfat.
in Euclid. ac CLAVIUS in Proleg. Euclidem.
ut: & COMMANDIN US in przfat. in Euclid.
RADIUS in Schola Alathematiu & multi alii.
Immo fi RAMO lac. cit. lib. 1. pag. 22. Cr
23. 5l FABRICIO in Bibl. Grau lib. HI.
cap. x1v. S. 1. credimus , mofler Gcometra
huic Ptolemn fuit noms: addunt præterea
è Procla cum à Ptolema Reg: interrogatum
fuiiTe; num quid effet via ad Geometriam
magis compendizu-ia , quam fit ifta «occlu-
a; il (Ita à Proclo fere femper vocatur) ad
.quam quæffionem ipfi à Rege propofitam ,
cum refpondifië refert Proclm : m mon Bun-
Anvîv 01’195an 2’731 ysuperglœv: id cf]: , Il") oflê

Re la»: m’a»; ad Geometriam. Conferatur SA-
MÎÏEL TENULIUS in uni: fui: ad jambltchi

iOMf
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comment. in Ninmubi Aritbmeticam. Ubi eti-
am fub Palma Lagi filio in Æ pro Eucli-
de»: fuilTe-profeifum affirmat. flanc autem
de ætate Euclidi: è Procli feriptis fententiam
Colleétam pet endentes , ci plus ponderis 6:
firmitatis ine e , quam cæteris antea recen-
fitis , qui ad fcquentia attendit , facile con-
cedet. Nam nobifcum recolentes tcmpus ,

’ uo vixit Fretin: LJcim, cognominatus Dil-
acbus , id en: fuccefTor , quod circa annum

Chrifti quingentefimum inmdit; tefle VOS-
SIO de filent. Math. up. 33. la. 26. 8:
BLANCANO in Chanel. Mmbem. optime hac
de te ex fcriptis Græcorum antiquis , quæ
fucceflh tem cris periere , crudiri -pocuit.
Accedit quo ea , quæ de ætate Euclidis re-
fert hocha, ex Tbeophrafli & Eudmi feriptis
Hifloriarum Geometricarum , quæ dein de-
perdita funt, mutuo defumfic: teflante COM-
MAN DING lu. cit. RAMO lu. cit. & TAC-
QUET de orna 0’ Progreflîl Matin]: pag. 21.

uod vcro hi Autores Hifltoriarum Geome-
tricarum compofucrint libres , LAERTIUS
in vita Tkopbrafli Eriflii narrat; Eum quacu
tuer iibros Hifloriarum Geometricarum
feripco reliquilïe; pariter Eudemi Hiftoriæ
Geometricæ laudantur à SIMPLICIO ad H6.
1. Fig]: Arillotelix. Conferatur JONSIUS do
Scriptoribta Hifior. Philofi lié. 1. cap. xv. Ex
horum feriptis de vcro vitæ tem 0re Eum.
êerto informari potuit: PROCL S ; Cum hi
Viri codcm tempore ac Euclide: floruerinti;
Euclidù coætaneos eos fuifië MENAGIUS
in! Diog. lib. 5. ftp». 43. obfervat; ut-

. i pote
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pote Waphrafiumuiôz Endura! Arifluelù difci-
pales fuille airent. GRONOVlUS veto in
un. ad Âuli Gellii lib. 13. cap. 5. Arijlateli:
fodales fuille notat. Porro VOSSIUS la.
fupra cit. cap. 15. 1. feribit Tbeapbraflum
codem ac Euclide: tempore vixilTe. Quibus
jufie ad lancem æquifiîmam ponderatis , in
"encres nos non incidere exiftimamus , fi
filexandrinuu Mathematica»: noftrum , fub
Palma Lagi filio celebrem fifille, cum Pra-
ala flatuamus. Ptalemu: autem , morula
Alexandra Juana, primus Ægypti Rex, tran-

-fiato in Philadelphum filium regno , obiit an-
no primo Olympiadis cxxxv. ante Chriftum
natum anno 282. notante PETAVIO Ration.

.7071. art. 1. hlm". cap. xv. Ve] facundum
Fabriain computnm lac. ait. poll. quadraginta
annorum imperium; ammam cg]: arma 277.
ante natum Salvatorem , Olympiade cxxmâ.
QËOCÎI’CR plus quam trecentis ante veram
C riftianam annis , Ægypto imperare coepil:
halena: primus , mi mêle cenfet GREGO-
R1US.in flafla. laud. feu uti CLAVlUS in

wpraleg. feribit , ante nativitatem Chriflzi anno
319. imperare incepit Ptolemtu: Lagi. Ita-
que Euclide: Geomelra inter annum 319. 8c
28:2. ante nativitatem Chrifli inclaruiffe ha-
bendus efl; eoque temporis intervallo , A-
lexandriæ famofam fuam Scholam Mathe-
maticam erexifTe , ac publice Gcometriam
.difcipulos docuilÎe; cum aurore TACQUET
lu. fupra a). vitam pofuit Euclide: mofler an-
no 284. ante Chriltum ; ideo circa annum
zoo. ante Chriflum natum imprimis go???
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5. IV. Cum vero iis temporibus imprimis
celebris en: Platoni: Schola; Platonicorum
ufus cil: infiicutionibus , in quorum doflrina
ita verfacus cit, ut fummum facile fibi com-
paraverit laudem. Teflatur enim CLAVI-
US in puez. in Euclid. Ipfum fumma lande
in Academicorum difciplina fume verfatum;
Ac cum in Academia Platani: , præccptoris
inflituto , Mathefeos fiudium tune maxime
vigebat; Euclidu, oflquam Plnconicorum
dogmatibus fuis in rufius fucus , tomai
animum ad difciplinas Mathematicas [ranim-
lic; in quibus fic cruditus cf: , quotidianà
fere Platani: difcipulorum conliletuclinc , Lit
progreflhs admirabilcs , ac lempira-na ævî
memoria dignifiimos , in iis fecerit. Vid.
COMNIANDINUS m Euclid. Elena. praleg.
Nihilominus ca , quibus imbutus cran , prin-
cipia , Academicorum inflituzinnibus filai
comparera; poflea fervavic. l’îzcnim Pluto-
nicorum Do&rinam feâacus cit. Quonintn
cnim Se&æ Platoniczu Patroni, cunéh cor.
pora mundana, præcipue ad quinque corpo-
ra regularia, gramidem , five T’en-461mm ,
Cubum five exaëdron, Goudron , Do-
decaè’dron , 8c Jcofuëdron , reducebant :
quæque propterea corpora Platonica fæpe
audiunt. Cum omnia ex quatuor Elementis
conflue credebant, Tecraëdron Igni, prop-
ter ejus cum acumine-ignis fimilitudinemv;
OEÎaëdron Aëri, qui fieu: aër igni, ita câblâ-

dron Pyramidi levitate .formaque proximum
eftf, Icofaëdrou Aquæ 0b mobilitatem , En:

æ:
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hæc figura huic Elemenro fimilis efr; He-
xaëdron Terræ , 0b flabilirarem ejus allig-
narunr; 6c Dodecaè’dron denique Coelo com-
pararunr , quod , lieur coelum duodecim fig-
nis Zodiaci cingirur , ira Dodecaëdron duo-
decim habet bafes ; item lieur Coelum fuo
ambiru reliqua in fe camprehendir Elemen-
ta , ira Dodecaëdron inter quinque ifia
corpora regularia , quæ in candem includi
poflimr Sphæram omnium cil maximum , 8c

uod reliqua omnium aptiflirne circumfcribir.
Qruieatur SAMUEL REYHERUS in Dam".
fie Euclide cap. 3. S. 4. & MARSILIUS FI-
CINUS in Compendia in Plateau) 73mm»: cap.
4o. Hinc etiam Euclide: nofter Geanmra ,
totam fuam Elemenrarem infiirutionem , ad
hæc quinque corpora regularia reduxir. E-
tenim in fuis Elemenris , quinque hæc cor-

ora Platonica , fub Geomerrici examinis
mcudem , vocare fluduir: & hune fibi pro-
pofuilre, primarium Scopum , in Elemenris
fuis condendis viderur. Sciliccr ur omni ni-
fu examinarer quinque ifia corpora Platoni-
ca , ac un eorum rigidam darer apodcixin;
proprerea duodecim priores adornavir libres.
Qua de re ira loquirur KEPLERUS, omnes
omnino Propofiriones , omnium librorum ;
excepris iis , quæ ad numerum perfeâum
ducunt; ad mundanarum figurarum confii-

jturionem referunrur : cum Elementorum in-
lfl’jtutionis finem ftaruerir, a: mepmâiv cznpœ’lœv

"babirudinem 8: compofirionem. confer. GRE-
GORIUS in Paf)». in Euclid. Ex quibus
baud obfcurc qùiliber facile derivare poteftr,

. a h.

a: A’ me a; A
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Euclide»: Gauvain»: Scfræ Platônicæ.» àd’dî-l

&um fifille; ejusdemque lnflirurionis &-Do-
arrimas , quod ad Rerum NaruraliumScien-
dam, feérarorcm baud Contemnendumfiiifl’e.
Quaproprer PROCLUS in com; in Euclid.
Eum Platonicum faille diferris reflarurnver-

’ bis. Non igirur conjeélura quadam hic- ne!
bis opus cil: , ut :fciamus , qualisnam; fue-
rir Euclide: Sumatra, Eum enimï faille
Philofophum Platonicum , qui rerum naruà
ralium Scienriæ ., fecundum Præœproris-firi
præcepra , imprimis operam navavir ., au
Geomerricæ fcicnriæ. fiudiofifiîmum 5 in qua;
fumma lande excelluir , omnibus , ex. ante
chéris , c1arum elle exiflimo. Adv banc au-
tem in Scienriis Naturalibus, & Geomerricis
peririam , porro ei acceflèranr plura mimi
bona; quibus Narura Eum bearat. Empe-
nim Vir fuaviflimi ingenii , 8c contentionis
minime amans. Nam de eo feribir PAP-
PUS tallefl. Mathzm. lib. 7. pag. a. 240.
Quai Euclide: , qui Elementa tradidit , a: qui
Alexandrie difiipuli: open»: dedit , fuerit air
anitijfim , (r bent’gmjfimu: orge: 0mm: , made
muta infmfia , [éd «adam: , non arrogant.

S. V.. vPrærer hune à nobîs defcriptum
Euclide», in Schola Platonica, Rerum Natu-
ralium doéh’inis , fecundum Præceproris
mentem , cum infiirurum optime , rum
etiam perfeêtè planeque etudirum ;g ac præ-
rerea remm marhcmaticarum fcienria infim-
&urn , & do&rina zexculrum :i Scriptores
mm Vereres , quam Recenrioreei’, etlam

.. * ” men:
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mentionem faciunt Euclidi: : qui ce nomine
celebràSur , quad Philofophus fuerit .Socrati-
eus; a; Auditor ipfius Samm’: defcribinur.
Elim uajunt , Magarix, Græciæ oppido , or-
tumfuifïe; ibidemque habitafre , & Scho-
lam’habuifi’e publicam , ac ideirco Euclide»:

Megmnfèm appellari. Etenim de c0 , reci-v
tata prius Athenicnfium decreto , ira feribic
GELLIUS nua: mie. lib. 6. up. Io. Tu»:
Enlidex, qui imide»; mgari: mu, qrdque au:
id thermal, (7 (a? Atbenù, 0’ Audin Sunna.
un confinant; poflqum il daman. faxe-
tu»: , fié nagent, quam! advefpemfceret , rumba
long! maliebri induira , (r pallia verficolon ani-
ma , 0* capta rica velum: , à dama [in Maga-
risvad Socrate»: 6’0th ; tu tu! mais cliqua

ne confih’arum , femonumque (in: et ar-
ma Præterea 010G. LAERT. fiai sur:
vitam defcribit , lib. n. fagna. 106. fimiliter.
aficrit Euclide»; hune Summum Mcgarenfem
cire , ce quod Megarit natus ac vetiàtus fit;
Seâamque condidic , ab ipfo Aurore, Mer
garicam di&am. Porro STRABO 0:0ng
lib. 9. Mg. 602. Eundem Megm’: ori-undum
Rami: ,. quam de eo feribit, haha) 015un.,
urbs fcilicet Megarenfium , Salade»; Philafo-
plumant , qui Megnrici dia-Janv , [Muffin
Euclidis Son-raid , Patrie Megcrenfir. Deni-
que , ut .alios omittam , CICERO Amiens.
Qmfl. lié. 2. cap. 4.2. teflatur illum Eucli-

de»; , qui Socrati: difcipulus fait. , M400.
Patriam habuiflè , ait cnim; Po]! L’un-lido,
Mati: àfnpulm, Magnum &c. 39a: . ne
teflimonia. litorum Scriptorum ce ana , ’ a-

.   tram
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triam Euclidi: socratici Megaras fuifl’è abun-
de farcis comprenant. Lice: alii fedem ejus
nataiem in ficilia quærant; ac ejus or’ ines
ex urbc Cela repetant , uum Eum G: cum
faciunt. vid. DIOG. LA RT. lu. rit.

S. Vl. In hujus vero Euclidi: Socratici Æ-
tatem , quando inclurait, inquirendum
nobis venit; ad" quam determinandam mui-
tum nos juvant GELLII verba,’ paragrapho
præcedenti 5m. acidifia: in quibus inter
cætera ait , Eum Azhemu ire , & Sacrum
audire fume folitum. Quibus addi merentur
ea, quæ fcribit D106. LAERT. in Vin
Euclidis lib. n. fig». 106. Na»: , inquit ,
po]? Socrati: Martem , vamp? Platane»: , ne na
ligua: PbiIofaphM, mm Atrocimi: Tymnmma
campnlfi: , ad hum- Euclide»; Magmenfèm; à
quo hofpitio humanifiime fuere excepti ; no-
tante STANLEJO in Hijîor. Philcf. in Vite
Euclid. Ex quibus allatis verbis attendenti
manifefto apparere poire pute; Euclide»;
Summum , poft mortem Sacrum Præceptorisi
fui , Vvixiflie; ac Platoni: [empote somm
difcipuli nomine cele’nratum fuiflè; cum ve-
ro codem Præcc tore Socrate ufi fiant; Plo-
wm’ notum fui e. Unde Socraticm nofier
Euclide: Plnqni: coætaneus ponitur. Surate:
autem tette DIOG. LAERT, lib. n. fig. 44.
morulas efl: anno primo Olympiadis 1cv.
pofiquam feptuaginta armes exegifi’et. Ac
Plate armes natus duo de trigima adiit En.
4’le Mtgarènfem , autore FABRICIO 354
Math. Grue. I M. 1m. :42. 1. g.- 1-. Verlgm

. . ,1 2 Au.
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Euclides Mcgarcnfis , ante decrctum , de
quo loquitur GELIJUS loco 5. cit. quo
cav’çraut Athcnicnfcs, qui Mcgari: civis ef-
fet, [il intuIilÎe Album: pedum dcprehcnfus
tiret, ut ca res ci homini capitans effet;
ante hoë deèrètum Euclide: Megarenu Allie;
ni: cire , 8c Socrate»: audire Contixevcrat.
:Ql’mproptcr fufpicor clarum ac celebrem tum
iræ cæteris fuiflL- Summum Euclide»; ; cum
Plate ad Eum Magma: venit; ac ni fallor
LSCholam funin jam Magma: erexifre , cum
.una cum Platane reliqui Philofophi ad Eum
ÎCOnfugiunt. I iinc vidctur fequi Euclidenv
.Megarenfim quidcm diccndum eiTe Platonis
’Coætaneum , quod Phnom) (empote adhuc
’in vivis echt; Verum cum Platane feniorem
’fuifl’e; Quocirca imprimis circa annum 400.
ante Chriftum antum , Euclide»: Soc-raticum

’fioruifïc poncndum cit.

; S. VIL Cognitis jam Pstria, 6: Æt’êlte
’hujus Euclidi: Ahgsrenfiy; porro ejus Duali-
"nus, quibus excuiluit , ou mores , quibus
à natura donnais fuit , invcfligare utile no-
bis futurum eflè cxiiiimamus. Super bis re-
bus DIOG. LAERTIUM rogantibus, in fuis
feriptis rcfpondet, [16. 11.143». 106. Eum
Iiti iofis difputationibus cum primis addiêtum
fuiË’e; àc ca propter in 5mm reprehenüo-
ncm incurrifië: qui LAERTIO tefte lib. 11.

’jegm. 30. 0, inquit , Euclide, fipbifli:
mi perm) , homimlm: un: poterix. Ideo ab
ejus contentiofa indole Seéta ejus Enfin di-
cebatur ç quapropter LAERT. lib. i1. fig».

. . A A . . . . . .24.
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24. in ejus Scholam ita invchit, quod ait,
non «702m Scholam , fed zanni Merum fil
eam effe. uo videntur refpîcere ea , qui-
bus Timon il um una cum cæteris Sanatici:
mordet , quæ LAERT. lib. u. figm. 107.

refen. . l H ’
Mn ego horum "Quorum cumin son ,. ne:

allaita Ï ViCujmqum; non szdom’: , quiqui: ille Il; ,

nec litigiofi , .Euclidù , qui ..Megarmfibu: zumç’mimi: rabim

xmxit.

In argumentationibus non affumtionibus,
fed conclulionibus utebaturr Difputationes
ex fimilibus inflitutas pcnitus tollcbat. U-
num eflè bonum ajebat, cujus diverfa funt
tantum nomina’ , prudentiu fcilicet ", Dei,
menti: , & cætera. Confcratur STANLE-
JUS. in Hiflor. Philo]: in vira Euclidis. (zuæ
è Laè’rn’o allata , hujus Euclidis difciplinas",

quibus maxime fc exercuit; ac quas publice
tradidit , finis manifefto declarant; quum
ex iis tantum mihi Colligere polie videur;
Eum imprimis Dialeflioam prolèfliim fuiflë;
ac difcipulos fuos in difputandi une exer-
cuiflë; totum ne fuum (indium Dialeéticæ
peritiæ impen ile ; ac ejus rei imprimis

arum fuifTep Quapropter ,’ ni fafiot, a-
’pud SUIDAM; in Lexico ad voubulum Eucli-
der, titulo Philofopht’ Megarenfi: tantum no-
tatur; maque apud ullum Autorem reperio
film Geometriæ fludrum vel. pximis labris

’ * 3 guflallb
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ufiafTe , vel ejus fcientia imbutum mure.
mmo SUIDAM Eum folummodo Philofipbi

mouline appendre, non absque ratione fa-
Etum cire conjicio; quia nempe apud Ve-
teres Scriptores Græcos , è quibus Stade:
fus. colleglt-, tantummodo Philofopbx nomine
occurrit. Abfit itaque ut Eum Geomcmc no-
mine ornaremus, quum plus arti fophifticæ,
quæ à quolibet Geometra quam longifiime
remota elle debet, uam fevcro rcrum exa-
mini tribuifi’e vifus it. Porro Laïmï verba
hujus Euclidis Philofipbi indolem 6c mores
baud obfcure ce nofcere faciunt ; vehe-
mentem fcilicet Eum ac litigiofum fuiffe ;
inflilqper difputandi eum pet cupidum ndeo
fu’ e , ut Megarenfibus contentionis rabiem
invcxerit.

S. VIH. Quod fi ca , quæ de utroque
Euclide repcrire potui , hucusque enarrata,
introfpiciamus , illi , qui Euclide»: (home-
tram , Mcgari: ortum fuifi’c fcntiunt; uc
propterea Megorenfem vocant ; Gcametram
noftrum, cum Pbtlcfbpbo illo Mcgarico , leu
Sacratico confundere mihi vidcntur. In lus
vero me parum, aut omnino nibil à méta
via abcrrare , fi fontem ac origincm , unde
iftam fuam fententiam deduxere , fcifcite-
mur; illa me perfuadere videntur. Nam
cum Euclide": Gnmetrano Phnom) tempera
floruiffc [tutuunt , & Euclide: ille qui ad
1’14»an tempera refertur 5 ac propterea ab
illis Platom’: œqualis habctur , fuit Philofopbu:
SMWÏCM , Magali natus , ac CdüClàlilÊ è,

a.
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IdifcipuIOSque ibidem inflituens; fleuri 5.
è Veterum monumentis apparuit ; de. proin
cujus Patria erat urbs illa Megera , vel Me-
ara (lifta; inde ni fallor, quia haud rite à

fe inviCem umbos diftinguunt Euclide: ,i in
eam opinionem , ailirmandi Euclide»: Gem-
ma» Megareum cire , adduéti funt. Fanda-
mentum icaque hujus conjeEturæ in eo præ-
cipue fitum cit; quod Euclidi: Geomcme Æ-
tatem in Platonii rempota incidiiTC opinan-
tur. Verum obfervantibus VOSSIO de-
«Seine. Math. cap. 15. . 1. CLAVIIO in
Proleg. in Euclid. & D CHALES in "48.
Prooem. de orne 0’ progreflu Mathef. pag. 8.
ad hune enorem circa Ætatem Euclidis nô-
firi comminendum , omnibus præivit VA-
LERIUS MAXIMUS lib. .8. cap. 12. feri-
bens. Flamme quoqtæ cruditiflimum peEluJ bec
cogitatia attigit ; qui conduflore: Sun un de
anodo (7* forma ejus flou»: fermonem confer-
re connus, ad EUCLIDEM GEOMETRAM
in juflît. Ex quibus itaque collegcre, Eucli-
dent Gemeiram iisdem TemporiLus cum
Platane inclaruifle. Sed notant Viri doâi
ad hune Locum, mendum elle in iis Valerii
verbis: quippe obfervat PERIZONIUS quod
MituIIeriuJ, emendavit EUDOXUM : quo-
niam à PLUTARCHO appellatur Eudoxu:
Gnidim ad quem Pinta eos oble avit. Idem
laudatur in nobis ad CELLII 1’. 6. cap. Io.
dicitur cnim ibidem; Meminit guide)», Vale-
riu: Mu: lac. cit. Platane»: quardam ad
Euclidem Germain»: "fifille , fed mendum ibidem
lem; 0* rafle Mimlleriur in Billion: fia: re-

vu t 4 film:
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fluait» EUDOXUM’ Geametram. [tu legendum
j oflendii Plutarcbu: de Deo Somalie , qui in Geo-

ntetrica quajlione Eudoxi Cnidii Plutoni: difi’ipuli

ineminir. Idem fentit MENAGIUS ad
DIOG. LAERT. lib. u. figm. 106. feribens,
illai lcâio Mitalleri temporum rationi opti-

’me congruit. Vixit cnim Eudoxu: Cnidim
.nobilis ille Geometra iisdem tcmporibus ,
quibus Plata, cujus etiam auditor fuit; fi-
cuti ex catalogo Mathematicorum , à Proclo
jornato I. colligera cit. Quare Voleriu:
de vero mimine Gemma paru»: follicitu: fueritl,
(7* Celeberrimi Gamme (naine): baud fait": cin-
cum aile arripuerit. Monentc TORRENIO
ad une locum. Obfervat porro VOSSIUS
lac. icitÇI Delios ad Euclide»; Geometram mil1
fos , nequidem de Socratica vcrum elle; fed
quod 1’1an rejeeerit illud Problema ad difci-

ppulos fnos. Denique PETRUS RAMUS
’ in Scbola Mathem. lib. I. pag. M. 22. 23.

lexiftimat, quod hac in te major fides fit
habenda Eraloflheni ., qui Euclide»; Geometrm

’proxirne l’en-mus cil; quam Valeria : ERA-i
[OSTHEUES autem in Epiilola quadam
ad Regain Ptolcmuum , inter cætera hæe
:fcribit verlan. Aliquando vert; po]! ajunt Deli.
o: grafime morbo , fecundum Oraculum , dupli-
care quandam Arum juflà: , incidife in envident
initieraient , tunique implorando Platanicor in
leudernia Gamme ora-mm: , ut quflionem
difilvmm. (7c. .Quapropter bine etiam li-
.qu1do attendenti cuilibet conflue potefl: ,
omnino erraffe in nominis defcriptione Vale-
rium. Nana nec quidquam duplicati Cubi ad.

I l i Eu-
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Euclidein Gemma»: ab Autoribus refertur ;
nec Euclide: in Elemenris quidquam nomina-
tim de duplicando Cubo propofuit. Cum
itaque hæc omnia æqua lance ponderentur,
nullus inficias. ire poteft; quin ille locus
Valerii vitio laboret; nomenque Euclidi: Geo-
meire ibidem delendum lit. Verum deltru-
&o VALERII citato loco , corruere connu
fententiam , qui Euclidi: Gamme Ætatern
ad Phnom: rempota refcrunt , mec judicio
videtur: cum præter l’alerium è Veteribus
Ateûem nullum alium pro hac opinione ha-
bent. Sed quia ex eadem conjeélzura ma-
nifello fatis orta cil; en cogitatio de P21-
tria Euclidi: Gemme , qua Megarani fuilîe
flatuitur; cum binos hos inter le confitu-
dunt Euclide: ; ideirco Euch’dem Geomeirom,
Juegæmfem dicere non auderem.

S. 1X. Non autem inter le eonfundendos
elfe bines hos Euclide: , fed à fe invicem
omnino difiuiguendos elle, multa fun: quæ
id fuadent. In utroque cnim Euclide rot
eharaâeres dilïerentes licet reperirc , qui
abunde alterum ab altero diverfum faille, li.
ne ullo dubio palam oflendunt. ELenim
tain Gemme Euclidi: , quam Philofo bi So-
cmici Patriam , in qua quilibet omit ,
Domicilium habuit , ac Publice Scientiaç
docuit; fi nobis 0b oculos ponamus; ca quæ
S. 2. 5. 6c. 8. adduximus , ut utriusque
candem faille putaremus , non permittunn
Quum Euclide: , qui Geometriam exercuit ,
ne publice eam profelTus fuit , Alexandrie

’ ’ * 5 i Scho-
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Scholam fuam habuit , ibidemiqué Vitam de-
git. Alter veto Euclide: , qui Sanaa: Audi-
tor fait , ac Philofophiam ublice docuic ,
Magna difcipulos initiant, à erudivit , pa-
triosque eo in oppido habuit ’ Lares. Præ-
Aterea magis eos a fe invicem diftinguere
fait utriusque Ætas diverfa. Quippe Sacra.
:im ille Philnfbpbu: , Tempore Sacrum jam
demi: notus. 5. :6. ejusque Auditor fuit , ac
Magna eo tempore , Philofophiæ partem
eam ,’ quæ Dialeética vocatur , initiant.
Gaillard autem Euclide: fub Ptolenuo
’filio demum clarus fuit, 3. coque tem-
pore Geometriam docuit. A morte veto
Sac-mi: usque ad Ptolemzum rimum elapfi
fun: anni xcv. monente STANLEJO in m’-
-ta Euclidi:. uare ad minimum xc. anni
efiluxere , inter Euclidem SocratIcum, & Eu-
clide»: Geometram; uti cenfet VOSSIUS de
’Stimt. Mathem. lac. cit. Multo itaquc junior
fuit Euclide: Geamelra , quam , Megarenfi: Eu-
clide:. Confier. CLAVIUS in Proleg. in Eu-
clid. GREGORIUS in pmfiu. COMMAN-
DINUS in Euclid. En». Proleg. & multi
alii. Porro inter illos difcrimen lice: ob-
fervare , fi Scholas , in quibus quilibet cru-
ditus fuit , cnntemplemur. Prodiit cnim
ngarenji: Euclide: è Socrati: Schola ,i Mathe-
min: vero Euclide: è Platonica. Augetuï
illud difcrimen inter ambes illos Euclide: , fi
divcrfa fludiomm genera , in quibus fe pri-
mo exercuere ; fi diverfas doftrinarum fpço

; des , quas dein publice profefiî fun: , cogi-
temus. F uit cnim Euclide: Secrm’u: Pans-.-

fl u.
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nidi: librorumvalde ftudiofns , Autore LA-
- ERTIO inejus vira, ac in difpuumdi anse

imprimas .verfatus eflz; :41:me autan
Euclide: , Platon: ac Platonicorum de Rerum
Naturalium faientia ,a fententias 8: rationnés
invefiigavit , casque omni nifu fluduit , ü:-
que percipiendis & examinandis totus in
cubait; dein Geometriam adiit , eamque
maxima cum lande excoluit. Docuit flaga-
renfi: Euclide: artem Dialeéiicam ,« in caque
fcientia fuos præcipue erudivit difcipulos -;
lnformavit .Alexandrlnu: Eutlide: Quantorum
coutemplationes , & in iis fpecuiandis 8:
rimandis Auditores fuos occupatos tenait.
Nec parum exaggerabunt diEerentiam inter
ambes hos homines flatuendam , monumen-
ta , quibus famam fuam longam efi’ecore.
Celebratur Euclide: Maghrmfi: , quod Dialo-
gos fex compofuerit , ac fcriptis reliquerit,
qui reccnfentur à DIOG. LAERT. i tu:
vin , ac fun: fequentes , Lampria: ,
au, Phoenix, vel ut apud Suidm, Phoeni-
ce: , Crito , Alcibiade: , Eroticm. Landau]:
Alexandrxnu: Euclide: , quod feripta ad rem
Mathematicam omnia fpeéiantia comportie-
rit , litcerisque mandaverit. Difiinguuntur
ulœrius à fe invicem bini hi Aurores, quate-
nus Mgnmfu Philofophi tantum nomine
occuxric , Alexandrinu: autem , Geometra
ubique audit. . Tandem mores quibus luter-
que donatus.i.em ,’ facile rimer ambes nota-
bilem efficient :Æfiinéüomm; Sicuti cnim
natu major Euclide: vehcmens au litigiofus
fait, fic minot matu , amannempe 30-

et



                                                                     

mm" BREVIS ’NARRATIO HISTORICA’

fier fuavifiimi ingenii Vir fait; ab omni
Icontentione abhorrens. Quod fi itaque ea, °
.2 uæ in utroque ebfervavimus Euclide , inter
cemparemus , aiÏerere neminem audere
;fiifpicor , ambes illes, qui Euclidi: nomine
.apud prædiûos Aurores veniunt , pro une
reodemque habendos cire :. contra diüinéias
:,omnino fume perfonas, neutiquam inter fe
.confundendas; aflirmare omnes optime jure
.teneri. Confentiunt GREGORIUS in prifat.
;SAVILIUS. m yawl. in Euclid. CLAVIUS
in arole . COMMANDINUS in proleg. &
VÔSSI S lu. cit. multique alii.

a S. X. Præter jam diètes bines Euclidc:,
-Pbilofipbum nempe, & Gnnmmm , alii apud
,Scriptores leguntur , qui nemine Euclidi:
.celebrantur: quas 0b nominis cenvcnientiam
,hic brevibus recenfcre à propofito mettre
n alienum foret. Quorum primas efl:

c: Ambon qui Athenis fuit amie 2do
.Oiympiadis Lxxxvu. Secundus fuit itidem
Eufillde’! Arche): , fub que triginta Tyranni
expulli , ille vixit aune 2do O] mpiadis
xcrv. Tcrtius Euclide: A:henienji:, cd forte
non divcrlus à prioribus. uartus fuit Eu-
..clide: Vue: , Xeno kami amicus. Quintus
z.Iîuchde: Lapwida, CUJIllS mentio in Planni: Te-
fiamento cxitat. Sextus fuit-Euclide: Fra-

.tcr Clccmdù, LaCedæmenierum Regis. Sep-
timus vocatur Euclide: Parution: , cujus an-
tidotum referturnà Galem in antidotis. 0&1-
vus eft Euclide: "cum. Nonus fait Eu-
clide: 1144175015.ij filins. Decimus appella-

tur
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I tu: ,Euclide: kanji-ha ,l salifiai filins, cogné:
mente «and. «Undecimus fuit Euclide: La;
en. Duedccimus fuit Euclide: Rhum- , cujus
meminit STRABO Geogr. lib. I4. fig. 9691
Confer. FABRICIUS in Bibliubeca Grec. 11E
3. cap. 14. S. 1. in matin 8: STANLEJUS
in Vin Euclidi: Megarenji: v

S. XII. Sed .miflis reiiquis omnibus, dé
Euclide Gemma tantum faibere’ nabis ahi?»
mus cit : cujus feripta , quibus fui nebi:
commendaverit memeriam , recenfere . ont
dinis & infiLituti ratio poflulare videtur. E:
*vero GREGORIUS in prefct.’ in Euclid. peur-
zim è P a Alexmdrino , lib. 7. collera.
Macho». artim è IProclo lib. 2. Comma»:
Euclid. coliegit; eaque porre recenfentur à
DECHALES in rufian: de 0m41? progrefi:
[Main]: CLAVIO in Proleg. in Euclid. FA!-
BRICIO in Biblioth. Grec. lib. 3. cap. I4.
VOSSIO de Scientii: Markem. muids aiiis:
ac fequentia enumerantur. Inter Euclide)
Gamme feripta , quæ partim periere , paf-
tim fuperfunt ; prima numerantur Lilm’ ria:
Perm; Verum hi magne 4 rei Geomô-
tricæ , præfertim loci refoluti , damne pè-
riere. Quædam tamen corum apud P ’
in lib. 7. Collell. Matin». fuperfunt; re qua
autem hodie mon exfiant. Secundo recenfen-
tu! iibri duo Locerum ad fafcrficiem , ad Am-
lyfim Geometricam pertinentes ; hi etiam
libri temperum injuria periere , præterquam
quad 1’qu Alexandrinu: horum quatuor
limera notait. ratio cenfcripfit

fille:
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Podium, ne ne hic hodie reperitur; in ce
7ere rationes alfa dcprehendendi , & pa-
ralogismes arguendi ofiendit; quad fcrip-
tum , non fine notabili rei .Logicæ ac
Mathematica: jaétura , perditum cit. Quir-
u Comptefuit quatuor libres Coniccrum , quas
Apennin: l’agent: explcyit , eisque alios
uatuor libres adjecit , qui hodie ub Apol-

Ëm’i immine legumur. Qu’un refert DÉCHA-

LES librum de [filma ab Euclide armatum ,
i i cum cæteris periit. Præter hos libres

perdîtes alii funt , qui feliciori fate ab in-
œritu fervati faut: inter ces tamen me
reperiuntur , de uibus valde dubitatur ’ an
guidem (in: Eus-li i:. Sema Euclidi tribuitur

ber unicus Damier», quæ ad analyfin Geo-
metricam fun: comparata , 8: c’us quafi
Elementa Veteribus Geometris amiliaria.
Inter alios hune Datura»: librum fucciné’te
demonlh’atum in lucem cmifit [peut Bar-
"tu; Ac olim à Claudie liard] cum Marini
Ibilofe hi Commentarie Græcè emilTus , ac
1min! verfus eft, additis obfcurioribus lacis
Scholiis nccefl’ariis. vid. VOSSIUS de
Scient. Math. in addeudi: pag. m. 433. quue
felicius præftitit Hui-d] , quam antea Zam-
hnu: , qui itidem hunc Deum» librum La-
:tinè venir. Sepn’ma Ei adfcribuntur Trn&a-
tu: duo Mufici , nempe Introduflic Harmoni-
u 8; Sellia amni: .- dubitat autem GREGO-
iRIUSLan uterque ab Euclide fit feriptus; qui
vhodie ce inomine Euclidi ab aliis adjudicati-
’ sur; nam MEIBOMIUS ces tra&atus muficos
. tribun; cui afi’emiun’ F ABRICIUS lac.

C 18..
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cier’MEIBOMlI-JS omnium optime- in ces
Commematus cit; casque Volumini fuo Ve.
W Muficm ’inferuit. mm inter ejus
Scripta. occurrit liber unicus Pbmmanmau;
in que foie .Coeleftia , five Aflranemiæ
principia ardngit. Hunc VOSSIUS lac. cit.
à Bonhomme .Zasbem cum reliquis quibus:
dam Opufculis Latine verfum fuifl’e, refen.
Græcè & Lainé fine Demenfirarionibus in.
ter cætera Euh-dit Scripca. Plan-ma edidjc
Cumulus Dafjpodùn. Nm feripte reliqui:
Euclide: in»: , & Ça: in»: ; Verum
GREGO US ô: SAVJLI S multa f: fun-
dere dicunt , ad fufpicanduru opus illud ,
quad hodie Optima de Cmpm’cn Euclidi: vous
tut , fpurium elle; vel temperis lapfu pror-
fus corruptum. Interpretatus cit Opticien 6L
64:0me 3eme: Pana; mm ’Hetrulco idio-
mate , ex .mterpretatione Igmm’i Demi: lu.
cern vidit hic libellus; fed Aurore Blum-cm,-
Igmuii expefido mutila cil: & manca. De-
cime additur Scriptis Euclidis editis liber de
Dimjimilw, qui latine tantum exltat: Mul-
ri cenf’ent librum Euclidi: de Diwfimibu: eun-

jem e112: libellum Arabica Lingua feriptum
de fupcrficierum divifienibus , Mahomet.
Bagdedim vulgo adfcriptum; qui cura 8c
fludio 90m5: Dee Londinenfis , 6c Fredrici
6’de latine verfus lucem vidit. Sani-
liu: autem. 6c Gregcriu: illum’ libellum non
Euclidis elfe .opinantur; coaltar tamen Eucli-
de!!! de librum fcripfifl’e. Undecimo
bis adjnngit Gregm’m, F entum, uod
in Zabeggi ediuene latine n clidi addimruç:

la
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in que agitur Leui & Panda-613; Ted pro
fpurio id ’habet SAVlLIUS in prelell. in?
Euclid. Duadecimo Scripfit Euclide: abfolutumt’
opus Elementorum , cum Sole 6c Luna dura-
rurum; quad plusquam zeeo. aunes ma -
mm æflïimationem obtinuit. De hujus cd:-
tionibus & commentariis in fequentibus in
fpecie 32; agere conflituimus. Super his
Euclidi: Scriptis omnino legi marentur quæ
de iis notarunt GREGORJUS in Fefat. &
FABRICIUS in Biblioth. Grec. hl. un cap.
14.. S. xr-xvr. peg. 377-381.

. S; X11. Ex bis Vera omnibus ’Scrîptis
enumeratis , quæ Euclidi: nomine .veniunt,
Elemcmarum librum elegimus; de quo pauca
dilTeremus , cætera filentio prætereuntes.
Qluippe funt Elemema Euclidù, quæ præ re-
rciquis præcipue in omnium verfantur ma-
nibus; quæque à cunâis Geometriæ Radio-
fis noête dicque tractentur. Sunt Elementa
tantum Planerum, à: Solidorum , quæ in
hac editione eccurrunt ;, de iis itaque per»
magni matira intercft (cire , quid Aurores
fendunt. Euclidem Geometram Elememaru
opus conflruxifiè , inter omnes , tam Anti-

uieres, quam Recentiores convenit Autores.
t quamvis ante Eum à diverlis Elemcnta

fin: compofita Geometrica , ac feriptis con-
fignata; ficuti ex Procli 8: aliorum tcfiimo-
mis confiait; cum multi ante Eum inclau
.ruere Viri , de rebus Geometricis optime
meriti, y non felum in Ægypte, Ted etiam
in Græcia , qui fua fuper Mathemâgca

a en
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dil’ciplina cegitata 8c inventa litteris nota-
runt: tamen VOSSIO tefte de Scimi. Mach.
up. 14. Euclidi: Elemcma funt opus vetuftif-
fimum quod in Geometria habemus; cum
reliquorum prœclarorum Geemctrarum opera,
temporis injuria pericre. Præterea opus ,
quad Elmenla infcripfit, omnium Græcorum
abfolutiflîmum cit corpus principierum Geo-
metriæ; non obliantibus aliis Geometriæ
Elemenris , à diverfis cempofitis. Qui pe
in Græcis primus ille fait, ui omnia n-
damenta , ad Geometriæ Sc1entiam ducen-
ria , in Elememari fuo cerpore collegit; ac
couena digcllit. flac de caufa depingeba-
tur Euclide: digitis demetiens; unde SIDO:
NIUS Al’OLLiNARIS lib. 9. Eyifl. 9. ait,
Fer Gymnafiajingi Euclide»: , Kepler "infum-
ru»: [patin , gui: [malin In ’s autem Ele-
mrcrièu: iniütutionibus , adornandis , non
omnium Preblematum , ô: Theerematum
unicus Inventer 8c Amer fiatuendus efl: Eu-
clide: ; veram aliorum Automm cum invene
ris , tum fcriptis , in fuis Elemenris compo-
ncndis, ufus cit; quorum ca , quæ inve-
nere , vel in ordinem redegit; vel quæ non
au: valide demonflrata crant , firmiflimis
munivit demonftrationibus. Quapropter Ele-
menm Euclidea , que ad maxunam partem,
eriginem fiiam traxere , ex Scripus Geo-
metrarum , vel ante Euclidi: tempera , vel
iisdem temporibus inclarefcenrium ; quæ
confuluit. Ita ut hoc c u: Elementarmn fit
compofitum , partim ex roblematibus , &
Theorematibus .abj aliis excogitatis; quæ ex

D î D A ü.
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iis felegit , utpote ad propofitum fuum al:
fequendum ducentia ; ac quæ in convenien-
tem ordinem redegit; vel fi firmæ deef-
fent probatienes , evidentibus Demenftratie-
nibus confirmavit ; partim ex Propofitioni-
bus à le inventis, probationibus inviétis, iis
additis. Quæ tamcn omnia in concinnum
iItum ordinem adduxit, que hodie Elemenla
Euclidea funt ornata. Etenim PROCLUS
lib. 2. Comment. in Euclid. nabis autor cit,
Euclide»: multa in fuis Elcmcntis ab aliis
inventa collegiffe, multa Eudoxi ordinalTe ,
multa Thulcli perfccifle ; en præterea quæ
laxius à prieribus demonlirata crant , fir-
mifiimîs Apodeixibus, quæ nec coargui, nec
convinci poilant , munivilTe. En prepter
à Proclc aliiSque Veteribus Scriptoribus m7
iëoxnv diétus eft mixerai»; , Elementorum.
Conflruétor, 8: Dcmonftmtor fcilicet, ac
Geometra: confcrantur RICCIOLUS Chron.
pan. 2. GREGORIUS in prefar. CONIMAN-
DINUS. prote . in Euclid. CLAVIUS Proie .
in Euclid. D CHALES , lac. cit. V0331 S
lac. cit.

S. XIII. Quod-vero Euclidi: Elemema mu]-
tutu debeant aliorum cogitatis , ac inventa
prifltinorum Geometrarum contineant , è
quibus funt cenflata; extra omnem dubita-
uonis aleam ponant Prepofitiones & De-
monftrationes , quæ in ipfis Elementis oc-
currunt : quarum Inventeres paflim apud
Veteres nominantur, quibus etiam Inventio-
nis gloria tribuitur. Etenim celebratur

V 1 Tu.
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, THALES MILESIUS , qui primus nomine
Sapientis cit appellatus, Eum invenilTe Ifo-
fcalium Triangulorum angulos ad bafin elle
æquales : quæ cil: PROPOSITIO 5. ELE-
MENTI. I. Eandem propefitionem univcr-t
falierem .reddidit GEMINUS Geometra.
Laudatur itidem OENOPIDES ÇHIUS ,
0b inventum illud præclare , perpendicula-
rem nempe ad datam lineam ex unéto ex-
tra eam data ducere; iliaque e PROPO-
SITlO. 12. ELEMENTI. I. Memoratur ,
æqualitatem angulorum ad verticem appeli-
torum THALETEM MILESIUM detcxilÏe;
uam PROPOSITIONEM Euclide: r 5. ÉLE-
ENTI. I. fccit. Laus debetur EUPHOR-

B0 PHRYGI , quad modnm , cujuslibet
Trianguli ex tribus lineis componen i, in-
venerit; caque cil: in erdine Euclidee 22.
PROPOSITIO ELEMENTI. I. uæ banc
proxime fequitur 27. PROPOSIT O citati
Elementi , inventis OENOPIDIS CHII
debetur; cum Geometra me demonftravit
ad datum pinnétum lineæ propofitæ, angulo
date, æqualem angulum reâilineum confii-
tuere. Decbale: autem exiftimat, Eum non
invenifre ipfam Propefitionem , fed Demon.
Itrationem aliquam rapaille. Inter THA-
LETIS MILESII inventa Geometrica , nu-
meratur porto æqualitas cmnimoda Trian-
guierum, unum latus, 8: dues angulos ad
mvicem æ males habentium; quæ cit apud
Euclide»: P OPOSITIO. 26. ELEMENTI.
I. Præterea, nullus cit , qui vel primis, ut
riant, labiis , Geometricum guitavit fiudium,

f * ’ 2 vel
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vel parum fe in eo excrcuit, quin PYTHA- .-
GORÆ in Geomccria merita , propter in-
venta. ejus utiliffima , que inter Eudidi: Ele-
mnta repcriuntur , excolli admodum ani-
madverterit. 111e cnim Autor eft , Trian-

uli cujuscunque reâilinei (res angulos fimul
fumtos duobus reâis æqualcs ech; quæ cit
32. PROPOSITIO. BLÉ-MENTI. I. Eidem
huic præclaro Geomecræ acceptas referimus
PROPOSITIONES. 44, 47. cjusque con-
verfam 48.,ELEMENFI. I. Quarum 47.
PROPOSITIO fpeciali notatur denomina-
donc, fatis indicante , PYTHAGORAM

 primum Autorem haberc; cum Hemtombe:
Pythagdrici nomen gcrit , fub coque titulo
paffim apud Scriptores celebratur. Hujus
vero denominationis originem petunt ab
oblatione Boum , à Pjtlmgom Mufis faîta ,
in gratiarum a&ionem , pro ejus Deman-
firationis inventione. Hæc et]: illa adeo Cc-
lebris Propofitio , qu’a 0b ingcntmn fuam
utilitatem, Inventoris fui famzun immortalem
rçddidit. Præter 1ms rechutas PropofiLioncs
.în Elemcnto primo Euclidi: occurrences ,
aliæ etiam func , quæ in fc ucntibus Eucli-
deis Elementis reperiuntur. am THALE-
ITEM MILESIUM , an ulum in femicircu-
Io cire reétum, inveni e referunt; caque

.efl; apud Euclide»: PROPOSITIO 31. ELB-
MENT I. HI. Porro inter ejusdem THA-
LETIS inventa varia: Propofitiones Elemeno
ti Quand enumerantur. Etenim tribui Ei

’folent à multis Scriptoribus PROPOSITIO-

NES. 2, 3, 4. 6;, 5. ELEMENTI.

. m-
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uibus addunc , Eum reperiflè modum ,
’Iriangulum Æquilaternm in Circulo infcrio
bendi -; cujus inventi lætitia elatus ,  Bovem
Mufis immolaffc dicitur. Porro funt ni
flamant , QUINTUM EUCLIDIS ELB-
MENTUM ab EUDOXO CNIDIO elTe
compofitum: quia EUDOXO à veteribus ,
de Proportionibus à fe inventis , multa ad- A
fcribunçur. Certum cnim eft è teftimoniis
antiquorum , EUDOXUM de Proportioni-
bus fcripfiflè. Si itaquc omnia , quæ in
ELEMENTO V. EUCLIDIS occurrunt ,
non fun: EUDOXI, faltem pleraqne ab ipfo
profeëta efl’e, Proclm clan: fans teflatur.
Quare Euclide: ca , quæ de Proportionibus
habet , ex EUDOXI fcriptis haufiffe , fi
non omnia , faltem plunma , ccnfendus
cit; cum Prulm ait , Euclide»! multa Eu-
doxi in fuis Elemenris in ordinem redegifTe.
Memoratur etiam ’I’HEÆTETUS , 0b De-
monflzrationcm PROPOSITIONIS. 10. E-
LEMENTI. X. à fe primo datam. Deni-

ue uæ de SOLIDIS , tribus ultimîs ELB-
RÆEL TIS, ncmpe XI, KIT, XHI. damon-
flravit Euclides, in iis THEÆTETUM, A-
RISTÆUM , aliosque fecutum eflè Eucli-
de»; , Autores referunt. Verum inde non de-
rogatur , ejus laudi , quod aliorum placita
confuluerit ; cum inconcuffis fundamcntis
Autorum inventa , ordine nunquam corri-
gendo, fuperftruxerit. Videantnr PROCLI ’
Comment. m Euclid. DECHALES blâmât. de a

oræ (f Pro ra u Adam! . n . . 8. TAC-; If 0Hfglig 7 QUET
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QUET in Hijiorica narra: d: on); 0’ 0372]):

Maths]: aliique pluies. Pr
S. XIV. Hoc vero Elementornm corpus ,

fecundum multorum Doéterum fentcntiam,
Euclide: divifit in Tredecim libros ; lice:
vulgo à nennullis guindenm enumercntur
Elementorum libri: immo in quibusdam
cxemplaribus Sedecim Btclidi: nomcn ferunt.
Verum obfervat VOSSIUSde Scient. Math.
cap. xv. 3. etiamfi multi putent Elcmcn.
ta hæc comme libris xv. rem tamcn mon
ita apertam clic de duobus polÏrcmis. An-
fam dubitandi de XIV. 8; XV. Elemcntis,
un quide Euclidi: fint, præbet Theonix in
Euclide»! Commentarius. Etcnim Thean
Alexandrinu: , Euclidis Elementorum valdc
Rudiefus, qui en fuis expefuit Difcipulis,
claruit Theodofio Magna imperante , aune
Chrifti 395. mortuo, uti rcfcrt VOSSIUS
lac. cit. rap. 16. 9. Ille vcre Tino» in
tredecim Euclidis priercs libres , tantum
commentatus cit; uti Campani chundum
Theani: ex ofitioncm , Editio Elcmcntorum
Euchdi: tclçatur. Qua itaquc cxpolitione in
hæc Elementa manuelle indicall": vidctur,
Eum trcdccim tantum agnevifiè libres Ele-
menterum ab Euclide conlëriptos. Prætcrca
Marina: Philofoplam , Procli Diadocbi difcipu-
lus, circa annum Chril’ti 500. fierons, in
Pretheoria ad Data Euclidis , Trcdecim Ele-
mentorum libres Euclidi folummode tribuit.
Tet etiam libri reperiuntur, in Elcmcnte-
rum Euclidis verfienc Arabica Nafiridàli Tu-

fini



                                                                     

DIEUCLÎDIS VITA, AC ELBIWENHS. un:

fini Paf; , quæ luculentis typis Arabici: lu-
cem vidit Romæ aune 1594. ex Typogra-
phia Medicea. Sicuti multa alia fun: exem-
plaria, uti Rbadü, Richardi, aliorumque, in
quibus ultimi duo nempe XIV. & XV. non
reperiuntur libri. Accedit quod ultima pro-
pofitio Elementi XIII. veluti colophonem
operi impenit. Conferatur FABRlClUS in
Bibliozb. Gus. lib. m. cap. I4. Sed porro
obfervandum veniti, Librum decimum quar-
tum propriam habere præfationem , quam
nec primum Euclidis Elementum habet; mm
9m argumenta inquit GREGORIUS il
pnfat. in Hun. Euclid. dans ultimo: libre: alta-
rnu Je que» Euclidis. Confentiente VOS-
SIO de Scie)". Math. cap xv. S. 3. a:
DECHALES in Trafl. de "tu 0’ page]:
Math. png. 8. 9. Ex quibus abunde videtur
Couflare , Tredecim Elementorum libres,
ab Euclide tantum fuilTe compolites; bines
reliques fcilicet XIV. & XV. alium agno-
fcere Autorem. Hi vero polleriores bini li-
bri , à quamplurimis , Commentarii HYP-
SlCLlS ALEXANDRINI habentur. Vixit
flrpficla circa Tempera halenai Lnlyri
(ncmpe toto feculo , vel paulo ulterius ,
ante natum Chrillum.) Ifidon’ fummi Mathe-
matici difcipulus. VOSSIUS lac. m. cap. 54.
S. 7. Ipfa præfatio quæ Elemento XlV.
præmittitur , cil: prooemium ijfidi: .4-
lexmdfini ad Pratarchum: ex que baud diffi-
culter colligere efl: , illud neutiquam conve-
nire Bailli , a: bene H pfich’ Alexandrine ,
de que in iIto loquitur rooemio. Ut cæ-

. * * 4 [en
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tera tacern , quot verba , tot argumen-
ta, Euclidem non elfe ejus Autorem ar-
uentia , reperiuntur. Eteilim mentionem

mjicit feripterum A allam’i; de comparatio.
ne Dodecaëdri, & cofaëdri, eidem fphæ-
ræ infcripterum: id neutiquam de Euclide,
ui ante Apollonium fcriptis inclaruit , præ-

âicari potefl: ; fed quidem de Hypficle qui
multo paît vixit. Conferatur FAHRICIUS
lac. cit. Sicut etiam GEORGIUS VALLA ,
& BARTHOLOMÆUS ZAMBERTUS
VENETUS , qui fub fifpficlix Alexandrini
nomine, poüeriores duos Elementorum li-
bros , latine verterunt. Eosdem 0b I-ijficl:
Alexandrine compofitos elle cenfent, SA-
VILIUS, GREGORIUS, CLAVlUS , DE-
CHALES; locis jam jam citatis; (Sa inau-
meri alii. Decimus Sextus Liber , qui in
nonnullis codicibus , non rumen in omni-
bus, prioribus anneâitur , nunquam Euclidi
fait adfcriptus; lice: in erdine lilcmentorum
in Clavii Editiene Euclidis Elemenzis annu-
meretur; fed ille efl: azlieéhis à FRAN-
CISCO FLUSSATE CANDALLA; uti in
fronce hujus libri à quolibet legere eft. Ac
0b matenæ convenientiam Elementis adjun-
gitur, ficuti duo præcedentes libri , de fi-
mili argumente , cum Elemento decimo ter-
tio Euclidis traâantes , pr0pterea à non-
nullis cum Euclidis Elementis X111. con-
nettuntur , iisque adjunguntur.

S. XV. Tredecim hi Elementorum librî,
refiicëtu DoEtrinarum , quas- .Ezclide: de

Quan-
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Quantitatibus in iis peraaëtavit , cum CLA-
VIO 8: GREGORIO commode in quatuor
difpefci poilimt mes: lice: biparn’ta divnio,
in Superficierum Solidorum contemplationem,
fuflicxens eflet; quia PROCLUS nebis Au-
tor cit, nullam peculiarem fuis in Elemen-
tis , de Punétis & Lineis trafiationem in-
RituiiÎe Euchdem. Verum Solidorum Bach;
dix fpeculationes , de corporibusregularibus
Sphæræ includendis , rite intelligi nequeunt,
niü præceliërit notitia Linearum Commen-
furabilium , & Incemmenfurabilium; cum
diametri ad latus propertio non femper ra-
tionalis cit. Harum vere Linearum intelli-
gentia, Numerorum fcicntiam præviam ul-
tro elHagitat; ac, cum corpora illa folida,
balibus planis, lateribus , 6c an ulis planis
continentur; cumque omne Soidum præc
fupponit Planum, ex que .Originem ducit,
oportebat Doëtrinam Planerum primo loco
tradere: inde mata e11: Divifio horum Ele-
mentorum in partes quatuor. In Æim paru,
Plana contemplatur; quorum Do inam Se:
prioribus abfolvit libris: 8c quidem ita, ut
Quatuor primi: Elementis Plana abfolute
fpeculetur; fequente vero Elemento Quinto
Magnitudinum Proportiones in genere tra-
filat ; casque Figuris nonnullis Planis in
Sexto Elemento applicat. Saturnin pas, Nu-
mon»: afi’eétiones expenit , quorum noti-
tiam tribus fequentibus libris , Scilicet Se
cime , Oâavo , 8: Noue comprehendit.
7min in parte , Sumnmriam , five de Lineis
commenfurabilibus , ô; incommenfurabilibus

19.5 Scie!»
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Scientiam docet , hancque unico , Decimo
lnempe libre complexus efl:. Quand denique
in pane, Summum: , feu folidorum deétri’
mm exammi fuleClt , eorumque contem-

gationem tribus ultimis libri: , Undecimo ,
uodecimo , 6L Decimo tertio , proponit

ac demonftrat. Quibus peraétis cum ultima
propofitione Libri Decimi tertii Elementa
fua claudit.

s. XVI. Continent hi libri in fe princi-
pia & fundamenta ad Geometriæ intelligen-
tian: fcitu neceITaria; licuti fingulorum li-
brorum contenta quemlibet attentum faCiie
’docere pallium.

Etenim primo in libre, Triangulorum; om-
nium figurarum planarum fimplicifiimarum

i6: primarum ortus , affeëtionesque primum
Euclide: cenfiderat ; cum juxta angulos ,
tum juxta latera ipfa inter fe comparans;
quibus fnbjungic anguli 8: lineæ bifeêtionem;
addens perpendicularis conüruâionem; an-
gulos rectos , ebtufos , acutos , deinceps-
politos , adverticem , externes , internes.
Dein linearum æquidiltantium proprietates
inveltigans, ad ipfa dcfcendit parallelogram-
ma ex iis nata; eorum ortus , 8: fympto-
mata , quæ illis infunt , declarat. Porro
Triangula cum parallelogrammis comparat ,
ac quonam pacte parallelegrammum æquale

-fiat Triangulo afiîgnat. Tandem in Trian-
gulo Reétan ulo quadrati , quod à latere
rectum anguium fubtendente , defcribitur ,
cum quadratis, quæ à reliquis lateribus fi-
ant, proportionem inveftigat. In



                                                                     

nsEUCLlDIs VlTA, AC ELEMEMIS. nm

In fecundo libre, parailelogrammi reâangu-
li , gnomonisque definitionem tradit; lineæ-
que divifæ , quanta fini; quadrata oliendit;
illaque cum parallelogrammis fegmentorum
confert; dein quadratorum , quæ à laiteri-
bus triangulorum obtufangulorum , ’65 acu-
tangulorum defcribuntur , proportiones cum
quadratis , quæ fiunt à fubtendentibus angu-
lum obtufum 8c acutum , expendit. Deni-
ue oltendit qua ratiene conüruatur na.-
ratum reétilinco date æquale. Hujus libri

propofitiones , præter linearem , qualem in
plerisque cedicibus habent , demonllzratio-
nem , etiam decem priores in numeris deo
monitrari poilent; qued jam olim præfütit
Barlearnu: Monacblu , ac poli linearum de-
monltrationein in commentario fuo numerae
lem fubjungit Clavius. Nonnulli per Alge.
bram fpeciofam easdem refolvunt , uti Star-
uiu: in Archimède Germanie-0, aliique.

Terrine liber, agit de iis , quæ circulis ac-
cidunt , ac de reétis lineis in. circule vel
ad circulum duEtis ; itemque angulos tam
ad circulorum centra , quam ad periplierias
confiâmes rimatur; ultimo æqualitatem an.
gulorum. æqualibus arcubus cherdisque in-
filtentium demonftrat.

Quanta qui fubjungitur liber quafi tertiî
praxis eft, figurarum planarum, Trianguli,
Quadrati , Pentagoni , Hexagoni , Qulndcg
cageni infcriptienes in circule, 8c œcum-

fcriptiones decem. 4 t rQuint!!! qui fequirur liber Magnitudinum
Proportiones generales tradit; modosque

argu-
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argumentandi quosdam , in pro ortionibus
apud Geometras frequentilTune uitatos: al-
temam feu permutatam rationem, inverfam,
compofitionem , divilienem , converfiencm,
ex æqualitate erdinatam ac perturbatam;
firme: ac valides elfe oitendit.
- In ferre libre, proportiones figurarum plana.
rum commonftrat , oflendens Phænemena Tri-
angnlorum proportionalium, æqualium, limi-
liumque; feâienem linea: in rot, quot, vo-
lueris, partes; inventionem tertiæ, quartæ ,
ac mediæ propertionalis; radencs figurarum
reciprecarum , 8c parallelogrammorum ad
fe invicem, nec non polygonerum, paral-
lelogrammorum applicationes ad métas line-
as, quæ vel deficnmt parallelogrammis fi--
milibus , vel excedunt z porro quomodo
méta linea terminata extrema ac media ra-
tione feeetur; ultimo proportiones circum-
ferentiarum , angulorum , ac feëtorum in
circulis. æqualibus inquirit.

Septimu: liber, numerorum indicat proprie-
tates , in ce agiter de numeris primis 6:
cempefitis; que paéto numerorum non
primorum mamma cemmunis menfura inve-
nitur; de numerorum parte , 6c partibus;
de numeris multiplicibus , de proportionali-
bus , (St quæcunque in libre quinto de ma -
nitudinibus generatim , eadem fere ô: e
numeris particulatim hic demonflzrantur.

cama liber, numeros deinceps proportio-
nales , numeros planes , quadratos , Cubes,
45: folidos ; (inules planas , atque fimiles
folidos indicat.

- Norme
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Nome: , numeros fimiles planes , cubes ,
folidos , numeros deinceps proportionales ,
five ab unitate , live funpliciter; numeros
primes, numeros pares , impares , pariter
pares , pariter impares , numeros perfeétos

declarat. - .De hifce tribus numerorum libris , qui;
Arithmcticorum vacantur , dilTentiunt inter
le Viri Deëti. Qudam putant Euclidenein
iis plus præflitifle, quam ejus præflzare fait
intentio; ac ex ’iis proliuxiflë quidquid ha-
cienus de numeris futur , aut deinceps fciri
potcfi; quam fententiam ampleétitur TAC-
QUET in pefet. Arithmflic’z fia. Quidam
veto contendunt, Euclide»: tantum de Arith-
metica iis in libris traâaiTe , quantum rei
Geometricæ infervit; ut planius ac plenius
commenfurabilium 8c incommenfurabilitun
demonftrariones fieri cirent : inter ne:
CLAVIUS , RHODI S , FRANCIS US
F LUSSAS CANDALLA ; feribit cnim
CLAVlUS cd D42 1. En». 10. Abfilvit
Euclide: in mlecedemibm tribus libri: ca ,
cd "une": ficèlent , quantum ferle milieu a] ad
res Geememccu Vimelligenda: ; 1.de i remit
F LUSSAS in puffin in lib. 7.

Decirmu liber , a magnitudines commanfurabi-
les ô: incommenfurabiles , itemque rationa-
les 8: irrationales ex lorat. . ’

In Undecimo , tan cm ad Stereometriall
devolvimus I, in qua pemaëtanda , codent
que in planis procefTerat , ufus en: mode;
à fimplicifiimis ,. Geometramm more inci-
piens , lineis finet, quatenus adonniez

o
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folida referuntur; quando in une plane po-
fitis , iisque ad planum vel métis , feu per-
pendicularibus, vel parallelis; item de pla-
nis fefe mutuo fecantlbUS; quomodo’ à un.
&o in fublimi date ad planum perpen ’cu-
lares ducuntur; deni ne diiÏeruntur tum de
lanis , turn de folidls angulis , de paralle-

repipedis , 6c prifmatibus æqualibus nonnul-
la.

Duedeeims, ac folidorum fecundus liber ,
doêtrinam de corporibus fufius perfequitur ,
in en prifmata de pyramides, cylindri ô: co-
ni invicem comparantur , fimulque edocet
infcriprionem polygoni in circule , à Po-
lyedri in fphæra ; fphærasque triplicatam
faarum diametrorum habere rationem.

- Decimo Tertita, corporum regularium nin-
e, feu Platonicorum diétorum, con itu-

uonem contemplatur , ca corpora quidem
Platonica appellantur , à Pythagora vero
jam defeâa funt , uti patet ex veteri Epe-
- mmate in éjmpfi Gemecrice MICH.

SELLl allegato ,

S’étant. tir-n mai-rave; , si nuâayâgaç traçât;

il! l. ’i UUSîyiga; n°8; Je! , même 3’ ligule). écho

bien
miaula»; en «in Mia; regimbe envier.

hoc eft; ”
Pythagera ’

t 135413070: furie»: ne invertit , Bleu 0ere

A m. l E. a.
Figure qui,» Planeur, que: Sapeur

A!
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. Euclide: friper bi: gloria» man

Conferatur GREGORIUS ln. cit. Ad
horum corperum evidentiorem intelligentiam
præmittuntur quædam de lineis extrema ac’
media ratione fettis , fubfequuntur relationes
Pentagonorum , Hexagonorum , Decagono-
mm , triangulorum regplarium circulis ino-
fcriptorum z tandem Pyramidem , 0&aë-
drurn , Hexaè’drum , Icofaëdrum, ac Do-
decaëdrum conflruere aliignet , horumque
corporum lacera propomt , caque inter le
componit.

Dam Quarter, 8: chtimi: quina: libri ,
qui lice; in nonnullis exemplaribus Euclidi:
nomine veniunt, HYPSICLIS ALEXAN-
DRINI elfe videntur; fimilc tamen fera
traâant argumentum. In quarte decime cnim
comparantur Dodecaëdrum , 8L Icofaëdrum
in eadem fphæra defcripta. In quinto daim
quinque corpora indicata infcribuntur , ac
eorum lacera ô: anguli inveniuntur. .L

Bec-inti: fienta, liber à CANDALLA adf
ornatus , quique aliquando præcedentibus
anneEHtm , varias folidorum regularium ,
fibi mutuo infcriptorum , & laterum eorumo
dem com adones explicat. Conferantur
COMMA DINI in Hamme Euclidi: Probe
panne, circa finem; & GEORGE MATHL
AS ROSE in Sadique literait: de comma)

Mm Euclide). .S. XVII. Hanc per Elementa dilh’ibutamji

macadam conveniente acP°*
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difpofuit ’Euclide:; in quolindagando , cum,
que Euclide: ipfe ufus cit , cum primum,
ad liane deétrinam fpeculandam fefe accin-
gerct , pute deltinguendum elfe ab ille,

uem jam in illis Elementis tenemus. nan-
30 , cnim mecum reputo Euclide»: fibi co-
pum 6: Finem cenlti’tuilfe, corperum mun-
dannrum conflututienem fpeculatieni fuæ
fubjiccre; inde haud obfcure colligere mi-
hi irideor , primo intendilfe eum, ac fibi
ad Contemplandum propofuiffe Elememm de-.
cimier" reniant; nempe quinque corpora re-
guliria Platonica in eandem includere fphær
tain , maque eorum invicem lit proportio ,
demonf rare. Ad qued autem ræftandum,
neccfie ei fuit exrremas illas e corperibus
regtilaribus propolitiones in fimpliciores ,
canins de principia earum propofitionum
continentes , femper refolvere; atque hac
mczliodo pedetcntim ad prima tandem de-
VOlvere principia. Cum veto Methodus
Anztlyrica elt , me rem in fua principia
five lilementa, à conclufienem quamcun-

c in propelitienes, quæ continent caillas
Ë] principia conclufionis rcducit; inde ma-
nifefte cuilibct apparere fufpicor, Euclide»:
omnium primo Merhade Aneljcice procefiilfe
in fuis Elementis adornandis. Nos autem
qui iis utimur Elemenris , quando eorum
auxilieducimur, ad Propofitiones in iis pre-
politas demonltrandas de intelligendas , à
principiis ejus incipientes , 8c gradatim ad
ultimas usque adfcendentes; cumque fic en
princiis , ad id , qued ex iis fit, progredi-

î a mur;
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mur; Metbedum fequimur Slnrheticm. Quod
veto ipfam fpeêtat difpefitionem eorum ,4
quæ per hæc diltribuit Elementa , fcien-
dum omnino cit; fanas omnes Scientias
certa quædam & definita habere principia ,
ex quibus ea, quæ fequuntur demonflranL,
Quare rite diftinguendum ell: inter id , qued
prmcipiorum fungitur officie , (St id , qued
à principiis iis duit; 8c quidcm eo magis ,
qued principia Scientiarum debent elfe per
le Clara , 6c evidentia magis uam quæ ex
ils derivantur. Cum pet Tee fibi fidem
faciuutz, nulla ,principiorum reddenda efl:
ratioj Quæ veto Principia confequuntur
omnino rationibus cenfirmanda; ui pe illa
deinceps per principia prius inteiieëa cog-
nofcimus. me cnim qui inter le confung
dit , & principia cum iis , quæ ab bis
fluunt , Commifcet, is totam perturbat mî-
nitionem; ca conjungens quæ nulle me o
inter fe conveniunt. Hac de re probe
edoétus Euclide: in fuis Elementis compo-
nendis, feorfum 8c principia , de quæ ca
fequuntur pertractavit; tafia flatuens rin-
cipia, quæ 0b evidentiarn fuam et fee fi-
dem mercant , nulla corum a ibita de-
monltratiene. anue præmilit vel eneralia
ad omnia Elementa fpeétantia, ve lin ulis
libris propria ;’ quæ in front: fuorum li ro-
rum collocavit. E quibus præviis dein ra-
tione’s petit corum quæ principia confequun-
tut; "cum Propofitionum demonftrauones
ex iis hauriens’ , probatam præcedentem ,
fequentis demenltrandæ principium flatuit ;

0 fi Il â -
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talique ordine Elemcntarem fuam difpofuit
Inlbtuuonem.

S. XVIII. Ipfa autcm principia qued atti-
net, quæ Euclide: pofuit fundamenta, qui-
bus Geometriæ DeéÏrinam liipcrltrueret, in
tria divifit genera ; Definiziene: , Petitiene:
feu pullulera, & Axiemæta feu commune: nono-
net. In Deyînitienibu: vocabula artis expenit,
feu quem fenfum fundet hoc vel illud veca-
bulum , in iis declarat; ac Geemetrarum
more vocis ex licatione femel indicata , ea-
dem femper ignificatione per totum Ele-
mentare corpus utitur: ne dein eorum am-
biguitate aut obfcuritate circumventi, in fal-
fas incidamus concluliones. Tales vocum
Expefitiones lingulis Elementorum libris, ad
ejus intelligentiam pernccelfariarum, ac ad u-
numquemque librum proprie refpicientium,
præmifit. Pejlulate , quæ de alias Petitiene:
dicuntur, funt , quibus aliquid admitti peti-
mus , qued perfacile fieri oteft: eaquc
funt adeo Clara 8c perfpicua in bis Elemen-
tis , ut nulla indigeant cenfirmatione , fed
auditoris duntaxat allènfum expofcunt; ne
111121 fit in Demonftratiene hæfitatie, aut dit;
ficultas. Tria fuis in Elementis pefuit Pe-
fiulata Euclidet, quibus id tantum intendilfe
Videtur , ut ipfi concedqetur ufus Regulæ
8l Circini, ne dein de fchemate eorum ope
facto , quafi non lit Mathematicum , lis
merveretur. Inde factum eft , uod nuila
eferatie Mathematica creditur , que: par
hæc inltrumenta , nulle allo adhibito admi-

Incu-
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niculo mechanico , infiltuatur; quæ veto
figurarum delineatio’ aliis indiget infirumen-
tis, eperatio Mecbanica dicitur. Armure ve-
r0 quæ 85 commune: votre)": fæpe audiunt,
funt repolitiones ièu enunciationes potins
pet e manifeflæ , cegnituque perfaciles ,
quæ fine ulla demonl’tratione a quolibet
concedi, ô; communi confenfu alfumi de-
bent. Verum portulnta inter (St axiomata
hoc intercedit difcriinen , quale inter Pro-
blema 8c Thcercma : acficuti in Proble-
mate eperatio fit, ira in Poltulato; ficut in.
Theoremate aliquid contemplationi fiibjici-
tur , ita in axiemate. l-læc bina ultima
principiorum genera univerfaliter toti præ-
mittit Elementorum Sylthemati, non aure-m
peculiariter cuilibet enrum libre; confer.
CLAVll Prelegomena in Euclidi: Hamme.

S. XlX. Hifce Principiis præmilfis ad ip-
fam rem fefe accingit, ac aliquid tum ad
faciendum , tum ad contemplandum addu-
cit; idque Prepefizierte: vocat: uas in duas
diltinguit fpecxes , aiteram Pre lem, Tite»
rente alteram nominat. Prebleme apud
Mathematicos en: Prepofitio, qua aliquîd fa-
cere & operari jubemur; vel ad limilitudio
nem Preblematis Dialeétici , in. qua titra-
que contradiEtionis pars vera au: falfa elfe
petelt. Sic quæfitum illud apud Mathema-
ticos , que aliqnid jubent confirmer: , (St
cnjus contrariurn etiam efiici potefl: , Pro.
blema appellatur. Vel fecundum Commande-
mon , Problema illud eft , in que quippiam,

C à i Il 2M.
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cum primum non lit, proponitur invenien-
dum , ac conltruendum. Uti fupra reétam
lineam finitam Trian ulum æquilaterum con-
flituere, Preblema aï. In omni Problemate
duo notanda veniunt; Deum , & Qujùum .-
fic in aflignato Preblemate , datum elt ,
recta linea finira; quæfitum , trianguli æ.
uilateri fuper datam lineam cenltitutio.

groblematum tres fpecies Veteres penunt
Mathematici , Planter» , Selidum , 8C Linette.
Planta» dicitur , qued cr reétas lineas 6:
circuli circumferentiam olvi potelt. Solidaire!
ell: , ad cujus refolutionem Seétiones Co-
nicæ requiruntur. Liman denique , uod
præter ’am (liftas lineas alias etiam a fui
conltru Ionem defidemt. Ex bis veto tri-
bus Problematum fpeciebus , prima tantum
in Elemenris Euclideis reperitur , omil’lis
duabus reliquis. Problemata Euclidis dupli-
cia funt , vel deteminete vel indeteminete.
Determ’nete funt , propolitiones quæ cum re-
ltriétione fieri polfunt , uti elt 22. Elememc’
I. Ex tribus reétis lineis, quæ funt tribus
datis reEtis lineis æquales , triangulum con-
flituere; ubi additur hæc reltriétio; oper-
tet autem dans reliqua elfe majores omni-
fariam fumtas. Indeterminam funt propolitio-
nes , quæ univerfaliter fieri polfunt. Tbee.
"me: elt Propofitio ad contemplandum pro-
polita, quæ pallienem aliquam , proprieta-
temve unius , vel plurium fimul .quantita»
tutu edit; licuti Propofitio hæc , qued in
omni Triangulo rectilineo tres anguli limul
fumti fun: æquales duobus métis , non jubet

au:
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aut doCet triangulum vel aliquid conflruere;
fcd folummodo Trianguli cujuslibet confii-
tuti , panionem banc comtemplari opd-
nit; quad anguli illi fin: duabus regs æ-
uales: unde à contemplando talis Propa-
nio Theorema dicitur. Ideo Thçorema I,

definiente Commandino , cit in uo quippiam
in conflituta jam figura in" e e , vcl non
faire demonftratur. ln Theoremate duo eti-
am notanda veniunt, amendera & confiquem;
.Amecedem dicitur id , qued conditiones pro-
ponic; ô: iis admiflîs , id , qued inde eve-
nic, Confequem dicitur. Uti in 5. pro . Hem.
I. Ancecedens cit , anguli ad ba m trian-
Ëulorum lfofceliorum confiituti; Confequçns,
unt inter fe æquales. Hæc Theorematis

bina membra fæpiflîme nomine datum» &
qujîtmm occurrunt ; qued prius dari feu
concedi antecedens debent, quam in fequen-
tis veritatem inquiri point. lnferunt ali-
quando Geometræ Theoremata ve! Preble-
mata minus principalia , m alia brcvius de-
monfh’ari po’Ïînt , caque barman vocant;
au: dici poffunc demonfln’aciones feu Con-

flîones illius, quad ad demonflzrationem,
alicujus Theorematis vel Problematis princi-
palis affumitur , ut demonfiratio expeditior
fiat ac brevior. Interdum fubjungunt Carol-
lm’a vel empans, quæ fun: propofitiones ,
immediate ex præccdenti demonflratione
lucem accipientes , quæque peculiari demon-
firatione non egent. vid. CLAVIUS Proie-
gomena in Euclidem, 8c REYHERUS in difm.

d: Euclide. cap. 4. u la a a 0 3 L s. XX.
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s. XX. Propofitis Quantorum proprietati-
bus , earum Demnflmu’ane: , quibus certo
confiait , rem in Propofitione indicatam
principiis pofitis convenicntem eiTe, fubjun-
gunt cum, Euclide Mathematici. Verum ut
Demonftrationum adornatio facilior eva-
dan, qtædam demonïirationi ipli, ex quiv
bus plurimum lucis fæpc focncrantur ca ,
quæ demonftrationi inferviunc , Gcometræ
præmiuzunc. Etcnim in ’Iihcorcmatibus , re-
citatis iis in propofitione propoiitis , enn-
mcratisquc (intis ac quæfitis rerum indicata-
rum , priusquam propofita demonfirunda
fufcipiunt, prlparationem quandam inflituunt,
qua propofirionis propofiLæ Schema intuba-
tur. In Problematibus vero , iisdcm, ac in
,Theorematibus , prius reccnfitis , eorum
confiruflionem efliciunt; ac , ut demonfh’atio
lcgitime fieri point , quandoque etiam pne-
paradant»; addunt. Quibus omnibus rite pet»
aâis , eorum , quæ pmponuntur , ipfàm
demonfirationem incipiunt Gcomctræ. In
Demonftraaionibus fuis infiituendis duplici
Methodo procedunt Geometræ , vci di-
refis demonftrant en, quorum in propofi-
tionibus fic mentio , vel indirefle. Direc’îa
Demanfiratio quæ 6L Ojlenjiva appellatur , en
cit, in qua aliquid probztur & fcientifice
cognofcitur, à principiis , tanquam caufa ad
cfïeétum procedcndo ; caque in fcholis voo
catur demanjiwuia à priori , quia catira eflbâu
prior en; Ejusmodi probatio vera cit,
propric diéh demonftratio , quæ pcr fe à].

- rc c



                                                                     

maEUCLIDIS VITA, AC ELEMENTIS.’ u

re&e ad fcientiam ducit. Indirefla, five ad
incommodant , vel impajfiliile ducem , cf: ,
quando contrarium propofitionis demonftran-
dæ alTumimus , idque cum ipfa propofitione
conjungimus; ut fiat fyllogifmus conclufio-
nem infercns , quæ cum principia quodam
pugnat , adeoque contrarium propofitionis
fallilm elTe evincit ; caque cit à pivflm’m’,
quia elfeêtum, id cil: I-lypothefin adverfarii
primo loco ponit, camque examinait. Hæ
binæ demonllzmtionum fpecies fi juxta æ-
quam lancem ponderentur, plus roboris di-
rcétæ demonürationi inefle quemlibet facile
concedere fufpicor , modo penfitet ex prin°
cipiis evidenzibus apta idearum conneéÏione ,
oltcnfivam pedum elfe probationem. Ve-
rum ubique talis demonfiratio oflenfiva ha-
beri ncquit , in quo cafu ad incommodum
ducentibus argumentis utendum efb; ubi
vero directe inflitui pofl’unt Demonftratio-
nes, illœ multum præfcrendæ flint; ac in-
direflis abliinendum cl’t. Ambo have De
monitru’tionum Genera fuis in Elemcntis ad-
hibuit Euclidex; cum hoc tamen difcrimine
quod longe pluribus urus fuerit oflenfivis;
ubi autem commode direâas habere non
potuit apodeixcs , indireâas feu ad abfur-
dum ducentcs dedit demonfirationes. Quod
nullo mode Euclidi vitio vertendum eft,
cum eo loco tantum ad impollibile ducen-
tes inferuerit ; ubi commode dire&am de«
monilrationem Hurler: non potuit; videamr
REYHERUS in défi". de inclut tu). 4. -

i i i t 4 ’ s. 1m.



                                                                     

IN!- BREVlS NARRATIO HISTORICA

S. XXI. [4:4an valde à Virîs Doëiis
1nde, ac veritatum , ad Gcometriæ intelli-

entiam inde hauriendam , [aldin , quem
in Propolionibus fuis difponendis tenoit Eu-

.clidn. Etenim PROCLUS in commentario [un
in Euclide»: lib. 2. cap. 5. ordinem ac dele-

4&um eorum , quæ Euclides par lîlenienca
diftribuit Theorematum atque problemacum,
extollic , cum illum quempiam admirari de-
bere ait ; mm au)» (addic) ca aïnmjî: am-
m’a , que potard: diacre , fid en dunlaxat, que
Elememari trad!" pond: ordine : Mime Mm
omni: Generi: fillongmarunl mode: , alios quidam
à midi: fidem fufcipiente: , alto: vera à ami: na-
»ti: profefhx , mime: un»: invincibile: , (r cer-
to: ad faientùmquè accommodons , adduxit.
Quod fi COMMANDINUM in praleg. in
Euclidi: 13km. audizunus : Nonne , dicit

infignis ille Mathematicus , quilibet filmique"
adulai-anar Euclide»: proyer ordinem in hac El:-
menmri infiitutime ; au»: admirabili omnium
difpofilime , mtecendentium 0’ confequemium ar-
din: . a: cohtrentia , un niloil prarfia midi , au:
dardai payé videnmr, ea inter fe vinculo in-
difl’olubili conncxuit. Pariter celebris ille’
Aûronomus TYCHO in Oratione de difi-iplini:
Malhemalici: , de Euclidis Elementis diffo-
rens , Difpofitionem Elementorum Euclidis
debita fua lande defcribit; Euclide: cnim ,

l ait , Elemema continuo ordine , (9* magna fi-
lerlin in tradidit , ut à quovis medincri: ingenü
semaine pudito mm ùficulter (flint.
Quibus addi met-enta: quæ B Ai C NUS

a
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in [pima mardi 8: quidem’ in apparat? ad
Mathematica: jèlemia: pag. m. 207. feriLu.
Inter Mathematica monumenta primum efl En-
clidù opta Elementarum , mm tantum amiquizate
a daguions, veram etiam Delhi»; ordine! efl
cnim ratina Malhefeo: bafi: (7’ fandamentam.
Laudabilis porto ille cil: ordo à doéh’inæ
compendio , quod neque propofitionum mul-
ticudine luxuriat , neque enrum paucixaœ
fui &udiofis obfcuriuuem exeat. Cum ex iis
ElemenLis Geomctricam fcientiam liquido
nabis comparare pollhmus: qua de te GRE-
GORlUS lac. aima Quærit; Nullaae laina
efl Methadut compendiajïar ad Geamctriafn mut]:
tendam , quam batte per Enduit: Elemenra quam
adea irefarmidant planqua .2 Hui: verte quafl’iani
rejinmleat ipfe Euclidet. 111e à Ptolgmaa Æ-
gypti Rage interrogant , an via eflêt aligna ad
Geametriam , mugi: compendiaria [un solXêlœCfl ,
refinadxflè fertur amure Pl’xOCLO tu lib. 2.
Mi alun BanÀmnv drgœwdv tri yeaqxe’rgiav. Ve-
rum quantumvis elegans 6c prœclarus ille
cil: ordo , acumen taxacur à nonnullis;
fcribit cnim de eo CLAUDIUS VERDIER.
in «41:50er (Enfin: ; Euclide»; eflè indigna»:
0’ imam affila» , un; cnim ab uranerjaltaribu:
pracqîùt eri debabat , ne witiafia fit repetitia .,
pefimc a Samarie aujfiicatm a]? initiant; quam
fifi Arithzmticam trafic)? apurait. Eandem de
r uclidis Elementis fovet fanccntîam famofus
Euclidis Oppugnator PETRUS RAMUS, in
Sablé fila Mathematica , ô: cum RAMO ,
LAZARUS SCHONERUS , qui. Euclidis
ordinem 8: feleéïum valde .carpunt , fed

q - - t a o in 5 A - me.
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monente VOSSIO de Soientii: MW. rap.
16. 24,. Hi modum non tenuere in Euclide
culpmdo. His vero reponimus quæ GRE-
GORIUS in Prtfat. [un Euclidi pamifa hac
de re feribit; Han: eflè optimum ver; Methodt’
Loger» extfiimaolt air acouratiflimu: , ut nilotl
[mur pro rien nifi demonflratum ; "il"? de-
monflretur nili ex autocedentibut. Q0 fit (in.
qui: SAVILIUS) ut ordo , quem t’jh’ Maho-
difla requirunt a6 Euclide , quo marquant vidit
hic fol PeSOmeTêgov , [mari non potuerit , mfi
fi qui: a]? adea ineptu: , ut nefcio 61(qu imagi-
naru venuflati: rationne Meudon: pont , ne-

4 glaça formate. Qu’on eorum , qui Geometrù
filmenta [alla Metbodo tradenda fufoepit , inter
Eutlideum opter alteriuxque cujuwi: Frater propri-
un: judex aonfljtuatur; illico [atteloit difcrimen.

S. XXIIÇ Verum quantumvis apta veri-
tatum difpofitione illa cohærent Elemenra,
quæ vulgo Enduit: nomme veniunt ; dubi-
tant nonnulli du quidcm ea Euclidi lit ad
fcribcnda Gloria, cum illa Elemenca-, quæ
hodic in omnium verfantur manibus , Eu-
Clldr’m Autorem habere neganc. Sed ea à
TIIEONE ALEXANDRINO , qui Senioris
THEODOSIIÂ temporibus fioruic , profeêia
elle affirmant. Saltem .PETRUS RAMUS
in diverfam à Ion e plurimis ’Viris DoEtis
hac in parte abic cnœntiam; Propofitiones
in Elemenris Euclideis occurrentes , non
Euclidi fed 77mm adfcribens a quafi nullæ
forent partes Euclidis in iisElementis, quæ
mon ’vulgo Euclidi tribuuntur. Verum hæc

Rami
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Rami opinio Veteriim Mathematicorum Te-
flimonio repuknat; cum omnia Antiquitas
cas Euclidis, à: non cujusdam Theoni: A-
lexandrini, elle propofitionés agnovit. Quo.
de re HENRICUS SAVlLIUS in parlement-
[au in Euclidem Scribit , quad codent Inc qua
nunc babemut , codent ordine , tiroit!» fierai: ,
agnofcunt [un Euclidis nombre Proclut (7 Baï-
lita Th’emc oflerioret , C7" Amener Tbeone
Alexander Aphrodzfeu: , (r omni: antimoine.

uare nullum fuperefl’e dubium ord! ,
uin Euclide: Propolitionum quæ in lemen-

ms obvia: fun: , Autor’ fit habendus , lice:
Proclîu nullum referat Eucltdù inventum; utî
RAMUS fcribit.

S. XXIH. Alii vero, qui parum liberalio-
res funt , Propofifiones ab Euclide faéltas
compofitasque elle aileron: , fèd Demonftra-
tiones Euclidi abjudicant; hac forfan de
caufa in errorem abduéii , quod in nonnul-
lis codicibus græcis, foli traduntur propoli-
tionum tituli cum figuris , fine ulla demon-
firatione , refercnte DECH ALES de Progref-
fic Mezhefm. pag. 9. col. 1. His ref ondec
HENRICUS SAVILIUS , dicens ; me:
flulti (r paridiculi; quafi ullu: unquam amfe’x
[un «le voloient conclufionet, nulli: adjeÛù pra-
6an’oni6ut. Hoc neque Philofiphorum quitqm ,
nec Medicomnl , ne dum Ijlzlatbernattctwum , l
ou onglon». Quanto minus de Mathematica-
rum Principe id fufpicandum. Immo teflis
cit JOANNES DE BUTEON in fiai: am
retiendra «in Euclidem, qued apud antique:

nun- ’
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nun nain fine demonftratione Theoremata
pro erebantur; ut quæ nullam, fi nudæ fue-
rint , habeanr utilitatemj ac dignitatem. vid.
COMMANDINUS in prolo . conferacur GRE-
GORIUS in pufat. 8c V SSIUS de Scùntiù
Mathematicù. c . 15. 5. 9. Cum bis etiam
fe conjungit: P TRUS RAMUS , qui non
concencuo Propofitiones omnes Balai fab-
trahere , de 77mm vindicare , verum etiam
Eum Demonftrationibus omnibus defraudare,
casque in Theonem conferre omni fludio ni-
ritur. Ira ut fecundum RAMUM , Euclide: -
in Elemenris nihil ræftiterit , fed omnia
77mm Quam fuam entendant, variis ratio-
nibus probabilem reddere fluduit , in fuo
Mathefio: promette. En quidem prime, quod
Proche: commemorat , Demonftrationes ab
Euclide elfe inventas , veram non refert in.
œr Euclldi: laudes ullam propofitionem vel
demonfltrationem ab Euclide elfe inventam.
Secundo, THEON ipfe fuas editiones in Ele-
menca nominatim laudavit, in primo commen-
mio. in Ptolemao’ magnant confiufltonem , quo
fibi vindicare videtur 77mn ipfa Elementa.
Tertio, quia Euclidi: demonftrationes, quæ in
Procli commencariis leguntur minime cum
iis conveniant , quas in Elementis habemus.
Quarto, quia Euclidù Elementorurn codicibus

mbusdam , hæc adduntur verba in infcrip-
uonibus , tu un 95cm: WVOW’IM , id en: et
77mm: colloquii: fiw’ congreflilm: ; ficuti codex
græcus Euclidi: Hammam , qui prodiit Bo-
filu apud 34mn. Hernagium Anna. u. D. mm.
infcribitur limande Ëfblxflm 845A. u. tu. me

6mn;
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9eme; wvwo’wv. Quæ fane verba makis oc-
cafionem de Euclideis demonfirationibus
difputandi dedere; multisque anfam tæ-
buere credendi, Demonflrationes Propo ltiO-
nibus Euclide: annexas ad 77mm errinere. l
Lice: vero Proclu: non difertis verbis expreF
ferit , uasnam Euclide: invenerit Propolitio-
nes , Demonilzrationes , tamen manifefte
lattis mentem fuam declarat , multum inveniflè
Euclideno, quando de eo feribit, quod multa
ab Mm colleélza in ordinem redegerit, ac à
77mm» inchoata perfecerit , quæ mollius ab
aliis demonflrata crant , ad firmifiimas de
œrtifiimas apodeixes revocaverit. Quo: om-
nia profeëto fine multarum propofitionum 8:
demonftrationum inventis præflari nequèunt.
Secundam quod actine: ranonem; veram en:
7730m in Comma-t’a in AMgcflum , pro-
vocare ad Elementa à fe edita; quad on.
façons, inquic , in circuli: taudion: fiat a.
pmionale: an uli: ad contrit»: conflituti: , o en.
[un a)? à no Il: in oditt’one Elemntorttm , ado-
ou , ad fine»; [ont libri. Ex quibus verbîs ,
& novam Elementorum editionem adornafl’e
Tlmmm comtat , 6: nonnulla ab ipfo ad- L
jeé’ta 5 non autem quad ille autor fuerit ,
demonftrationum omnium in Elemenris ob-
viarum. vid. GREGORIUS in Pnfat. Eucli-
dù Elemnt. ’a. Tertiam perpendentes
rationem , difforirnen demonftrationum indi-
cantem, non rand ponderis ca effe videtur,
ut propter eam Euclide!» ex Elemenris ex-
terminaremus. Etenim idem difcrimen in
Euclidis feriptis reperitur , de quibus

nonp
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non controvertitur , an lin: Euclidis, cum
omnium confcnfu Communi Euclidis fcripta
elfe judicantur. VSic Data Euclidis non e0-
dcm prorfus habentur modo , quo apud
l’APPUM in [optima Mathematicarum allema-
mon libre. Nec Optica, Catoptrica, quæ Ro-
naa: in Vaticana Biblioçheca fervantur , telle
COMMANDINO in leeg. in Euclid. uid
itaquc foret caufæ, cur Elementorum e-
nronftrationes Euclidi abjudicaremus , cum
cætera Scripta codem difcrimine laborantia ,
ci adjudicarcmus 2? Sana li dicendum , qued
res elb; cil: modum in fcirpo quærere. Nec
inajoris momenti cfl: quarta denique de ulti-
ma ratio , cum hæc verbe tu. un 9mm cm
nom in multis codicibus græcis non ex-
ilant; immo Autor eft SAVILIUS’ qued
hujus tituli in neutro codicum MSS. ullum
reperit veliigium. Quatre quæ 17mm»: Bore.
on de hîs verbis obfervat, veritati maxime
ctznlentnnca elle videntur; cum verofimile
(Ali? putat verba illa «a rom 95m0; aunera» la).
inœlligenda clic , ut dicamus , Theonem con-
feriplill’c quidem commentarios in Elementa,
fui illos temporum calamitate periilTe; que-
mudmodum quæ in Eundem Pappu: Alexan-

- drinu: feripferat , confervato tumen titulo,
qui poliea Euclidi ipli negligcnter adjeétus
cil. confer. .COMMANDINUS in Proleg. in

Hem. Eucltd. .
XXIV. Denique multi alii, de Propoli-
tioncs , (3c Demonltrationes Elementorum, pro
ut nunc ab omnibus tcruntur , Euclidi attri,

’ buunt ,
r
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buunt , quæque aut vera cit , au: filtem
veritati roxima fentenria. Graves cnim &
pondero æ fun: rationes, quæ pro hac fenten-
tia ugnant. Etcnim PAPPUS ALEXAN-
DRI. US, qui fare eodem ac 77mn 41mm.
drink: tempera floruic , nabis autor efl: in
feptimo libre (:0028. Mathem. pag. m. 240.
Euclide»: Elemenra tradidîflè. lpfe porro

rPAPPUS fæpe comparat demonftrationem
ab Euclide traditam, cum aliorum demonfha-
rionibus: qued fane fieri non potuifTet , nifi
Euclide: & propofitiones .& Demonfh’ationes
fcripds requuifTer. Accedunc , quæ PRO-
CLUS , qui longe poü 71mm»; Alexandri-
num Vîxit , in connu. in Euclid. de Bernou-
firationibus Euclidcis fcripfic; cum cnim in
commentariis in propofirionem decimam re-
nflure: Apollonii Pergli demonflzrationem ,
hæc fubjungir verba , langè "palier a]! guzla»-
râu, (ira enim Euclide»: appellat) Doyon)!"-
tia , (7* jimplicior , me quue ex principiù. Ex
uibus verbis manifel o colligimus , Euclidis
lemema pofl; obitum Tbeoni: Alexandn’ni

feriptis divulgata fuifiè. Porto DECHALES
in T mil. de’ ogreflù Matbejî pag. rz. expref-
fis verbis cribit’ ,. qued Brada: 8c Baïtim ,
Thon: fierions nonnullas Demonftratio-
nes re arum , prout in ipfo Euclide ’a-
cent; ac VOSSIUS de Scientii: Mat -
muoit, cap. xv. 5. 9. cum reruliffcr , quos4
dam cenfere Tbconem à: conclufionum , &
demonfirationum Aurorem efl’e ,’ hæc addît
verba: Q4: finremia (a refeIIùur , qued Pro-
tha, cf Boitim; immo (7j "dlexaadei A-

W?!
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phradifirm , qui Thcone antiquior fait ; malta
Euclidi tribun: liraient verbi: , algue eadem ordi-
ne , [ab Euclidi: mimine citent. n Ulterius SA-
VILIUS, uri nanar; GREGORIUS inpu-
fa. nobis teflis cit , qued eadem quæ
nunc habemus Elemenra , fub ficelai: nomi-
ne , codem ordine iisdem verbis ab univer-
fa Anciquirate , non folum îlienne pokeriori-
bus , verum etiam anrerioribus , fuere ag-
nica. Sic cnim Alexander Aphrodifeus qui
circa initium Tertii feculi claruit , eadem

uæ nunc habemus Elementa Euclidea, iis-
gem verbis Euclidi cribuit; uti 8: Proclux 6:
Boè’n’u: aliique qui poli Thon»; inclaruere.
Quaproprer veritati magis convenire videtur
en fentcntia , quæ flaruic, quod Elemenra
Euclidix quæ pomdemus , ac quæ hodie in
manibus verfanrur, ab Euclide fun: adorna-
m , quam ea , quæ à Tbeane Alexandrine e21
1361011412! elfe cenfet.

S. XXV. Sed cum vulgaris fit Opinîo ,
quæ etiam multos , in vins erudiris, mach
raft Patronos; non uti Rama inepte cenf’uir;
Euclide»: nec Propofitiones nec Demonftra-
tiones feriptas tradidiflë ï veram Eudidem
fuorum Elementorum mm conclufiones ,
uam validiflimas apodeixes feripto reliquif-

e; inque Euclide»; , 710»an Alexandrinum
cominénraria five demonfirationes feripfilre;
quæftio et]: , quid T beau in fuis commenta-
rus? quæ vulgo ipfius nomine circumferun-
tut ræfiîte’ric , ac quænam ejus fint partes
mien! Elemenris? At vero difficilis determi-

l natu
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natu illa cit, quænam flint in his Elemen-
ns Tbeani: partes ç cum Lot diverfæ , hac

i fuper re , Virorumi Eruditorum funt fenten-
tiæ. Si DECHALES audiamus in ’Irafl.de,
Progreflh Mathefi pag. x2. ille multum tribun:
Tbeani , cum inqmc , liber Hammam»; Eucli-
dis maltant; debet Tlmm’, à que cf in ordinem
digefim , 0* etiam mâta. Quocum fere con-
fencir incerms quidam Scholiafles , qui uti
narra: HENRICUS SAVILIUS in uno co-
dice MSS. ad oram marginis , ad decimum
retrium librum, feripfic; colleâionem Ele-
menrormu EuclidiJ , ordinationem & difpo-
fitionem Hem: elle. vid. GREGORIUS in
in Prdfat. rima Cui etiam fententiæ fuum
adjicere calculum videtur VOSSIUS deSden-
un Mazbem. pag. 59. ira feribens; un au-
le») de bac opime ell , quad 77mn ’1de Eu-
clidi: :duionem adornait ; in qua Hua-licita (7’
mailla digeflèm , (9’ nilgaut loti: aux-am. Ne-
que etiam ab eadem abludere videtur COM-
MANDIN US in Proleg. in Eucltd. E127». cum
ait , No: amen: media»; facial, nedinna libres
de Ennemi: fui: aman: , Demonflramnibu: ab
Euclide nabis fmfl’è ratifias. AC pofiquam id
paucis probafler , hæc adjungir verba; U:
une»; hac ver: aflèrimu: , ira illud mita cance-
demu: , Theonem excellemù ingenii virant , Eu-
clidis Demanflnnione: fufix: , flanimque «film-
un , in lucem protuh’fle. l’andem in erms
paululum hæc fubfequuntur ver-ba, Sunt igl-
mr ille quidam Demonllratimex Euclidis , jèd en
mode confiript: , que olim Tbelm Euclide»: je-
nma fui: difèz’puh’: explicwil. Sed fifi opinie-
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ni, qua affermir Theonem Elementa Euclidea
adornaflè 6: difpofuilTe , immo fulius exPli.
caffe , videtur obftare Procli ô: Antiquorum
omnium autoriras. Quia iisdem verbis ,
ac codem ordine, pro ut in Euclide exftanr,
tam qui ante Theanem , quam qui poil: eun-
dem claruere , Euclidea Citant. Othat en.
am mirabilis & coneinna propofitionum fe-
ries, ex quibus unam loco fi eximas , rota
corruat compages , 6c itruâura necefl’e eflz.
Potior viderur tèntentia, quod Elementa græ-
ca Euclidea, quæ vulgo commentaria 77mm)
nuncupanrur , quæque nunc ab omnibus te-
runtur, nihil aliud fine, quam nova Editio
Euclidis, à 77mn: adornata , nonnullis in lo-
cis ab ipfo au&a. Nam THEON in com-
mentarii: in JImageflum , de Editione quadam
à fe cdita Io uitur; ubi fimul mentionem
injicit demon rationis, de fe&oribus in cir-
culis æqualibus , quad fint proportionalcs
angulis ad Centrum conflitucis, à fe faflæ.
Quæ etiam in omnibus Græcis Exemplaribus
anneétirur ultima: propofitioni libri fexti.
Idem iudicium ferendum putat de muids in
libro ecimo lemmatiîs Savilùu, ô: fox-rafle
propofitionibus nonnullis. vid. GREGORIUS
in prtfat. Fort: inqnit hic infignis Geometra,
0’ Dçfinitianej quidam C?” Arnaud , libre
Prima prcpofita , fixant)", tu! alium pater Eu-
clide»: agrafe-n’a: «un»: , ex. gr. Axioma X I.
Na»: lice: Euclide: hac pronunciarwn adhibn: ,
in Demnflmtione pop. 29. E19». I. illud me
me): pro Axiomte mm Mai: , fid pro :0»!!an
pop. 17. lapon que ex illa mgfeflo coufique-

, ’1’0
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tur. Foflaflê (7 alter: Demonflratione: , qu
Infini «emmi: , fun: etiam 7heom’r : &c. Ex
quibu: omnibus concludit Saviliu: , Tbeani: fumlè
parte: , in Euclide pan-i: guident in lui: fana
pataude , aptitude , agenda 5 ultra bac nul.

la. vS. XXVI. Hæc vero Euclidis Elementa à
muids retro feeulis magni femper aeftimaga
fuere , cum propter claritarem probatio-
num, quæ in ils valde elucer, tum prop-
œr demonfizrationum robur er rota Elemen-
ta difperfum; quibus acceciit quod fit abro-
iutum Elememorum opus. Etenim de iis
reflarur GREGORIUS in prdfat. fæpe cita-
ra; tarpan illud Elementorum en damne , 0’
midemù; en judicm , a: firmnudme; cf: um-
paéîum; ut fingult in il: propojîtione: à bi:-
mille unir, ab omnibus ladanum? pro widenubus,
(7 pro talilnu puffin; ab omnibus cuentur. Quam
Probationum evidentiam nonnulli fufpicienc
tes , firmiflîmis demonflrationibus, quæ au-
rore .Proclo , nec coargui nec convinci pof-
funt , omnia iftis in Elemenris occurrentia ,
munita elfe , apud animum penfirantes Ve-
tercs quidam; anfam inde afiixmandi , Eu-
clidem mare mu paf: , naéti film. uæ 1i-
cet de mortali nimis fuperbe diâa , aliquan-
tum conniveri poirunt , fi de Mathematicis
Euclidi: demonfirationibus tantum intelligano
tur. Præclarum en: cnim Teflimonium .PE-
TRI RAMI , cæteroquin feveri Euclidi: ca-
ftigacoris , de Euclideis Probationibus :. di-
cens, manu: pwalogtfmu: , nulla «indaguons

Q C O O I 2 i,
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in mi: Elemenri: , nabi: quanq’mm five»? inqui-
remilm: , animadvern poum : quam lamie»: elfe
jugulai-en prafitear ; quumq’mm nul]: adbuc , neque

Grammaire , "que Rima" , neqn Logico can-
cedere pelai , u: in Grammauca , Ramona: ,
Laya: nihil fulji dulcifie. lime icidem DC-
monllrarionum , invith firmiLas , 8: con-
clufionum abfoluca perleâio , forte etiam
in caufa fuit; cur nmmulli in Euclidis voca-
bulo Myllerium quaîi aliquod laritare opina-
ti func; cum vocabuli Euclidis lirymon ex

æca lingua derivandum cenfent; putantes
illud ex (iræco :5, quod luné denotac, &
ne)» claude , elle compolirum; idemque de-
noraret Euclidis vocabulum . quafi quis (lice-
rei: bene claudem , leu bene concluaient. Lice:
vero Euclidis Demoniirariones firmifiimas ef-
-fe agnofcamus; non rumen cxifiimarem eam
0b rarionem Antiquitatem cum nomine en
infignivifie , cum multi ante ô: poli cum
extiterint Eucli’dei, in quas illa Eiymologica
derivatio non quadrat. Efr fane eligans E10-
egium, quad de bis Elemcntis verba faciens,
recirar CARDANUS de mira fullilirale lib.
13. dum fcribit , Qu’un» inconmflà dagmalum
firmitru , perfefltaque abfaluta des , tu nullum
ppm jure huit aliud compnrare tandem. Quibu:
fit ut Mec vernaux lux m en refulgeat , u! foli
ln. m ardvi: quzfltombu: videanmr p00? Â 0ere
fazfum diffamera , qui Euclide»: babem familia-
rem Muni etiam mere.ur CLAVlUS, in
fît-legomwù , aflerens; Eutlidù Elemema fem-

nmwm mflimam , neque ullu: ante au»: par
a emmi: , me: "on pond ont: En. flemme

Jan-
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cenfcripfere tefle Procle. Quin 8l telle VEt
RULAMlO de JIugmeme fiiennnrum lib. 3.
Euclidis nbfielutum adee efl opus Elementerm. le!
Euclidei: laberibu: in Geemerrici: nihil additunl
fi; à fiqueflllblfl’ , qued intervalle m ficulerum
dignum lit. Quart: RAMUS in libre tertio
Seize]; Mathemeuu notat. Due fere willis
Annerum exijlirnntur rote terrarune orbe ab emni
reprehenjîene liber 0’ [acre [influx fuifïè Eucli-
de: , (7’ [i quid pefl benzine! naze: felida fric!!-
ti’z cempreleenfum (7 animadverfum ejl , il
Bucli ecceptum refertw. Ut autem aliorum de
Euclidi: Elemenris Tellimonia filentio præ-
teream , unicum adhuc adducere haud in
congruum elle opinor; illudque fumam à
GREGORIO ABULPHARAIO , qued in
Hiflaria cempend. Djmljlarum. fu r Elemena
tis Euclidis dicit. Sic cnim ibidÏm loquitur
Scriptor ille Arabs; Qued Euclidir liber qui
encaver comme celebri: admedum ejl, 0’ "aux;
a: qued non efl Gracie bec in genre liber aliu:
gemmât , neque recuite! efl en»: aliqui: , qui me:
vefligia eju: filleul: dl; idemque qued ille dire-
rit; nec inter benzine: , qui peflanliane ipjius
cenfejfiu fil , wl multxflici: ejus Deflrime [:195-
menium perbibuerit.

S. XXVII. Opus hocce Euclideum Tua in-
fcriptionc etiam videtur ornarum fume: ex Com-
wdini mente Preclu: in fronte ejus LegilTe
cenfetur , Maud: «igname; feu Euclidi: Ele-
mnteri: inflitutie. VOSSIUS vero de Scientiix
Mmbemntici: cep. I5. S. 2. infcriptum illum
librum faille putac , fOlZElüV flcBÀm, Hermann

. Ù i Ù Ü 3 t.rn
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tenon libre: , vel salxewnv , Elementerum De.
chinant; omillb Geometriœ vocabulo , cum
tamen Geomecrica fignificare veller Çûlxîld.
Alii vero codices inlëribriiitiir. aussi: soi-
x615" 8167i. se, tu. 7m 99mm: ruvoueiwv. (lllæ
zamen ’verba ex Tbeeni: Colloquiii , deinde
funt adjeâa, non à Tbeene ipfo uri exifli.
mat COMMANDINUS in pufm. fæpe cim-
ta , vermis à quedam 772mm: familiari , Vire
plane erudile , qui nabi: Euclide»; , ce que nunc
buberur mode legendum contrefit. Neque etiam
hæc verba in Vetulliflîmis repcriuncur Ma-
nufcriptis; un ante ex SAVlLlO notavi-
mus. Mirabuntur fortin multi Euclidi! In-
fcriptionem Legentes , Eum tantum opus
fuam appellafle «page, Elemente: non vero
Geomemæ Elementa , quemadmadum hoc
Elemenrare corpus polira à Latinis ira elt
infœiptum; cum illud vocabulum de multis
dici pomr , uti de lirterarum principiis , de
rebut naturalibus ,I ac de mulris aliis. Qua-
re prima infpicientem, ac Ëûlzélz in titulo
legentem, penirus dubium relinqueret , de
quanam materia illis in Elemenris rraâerur.
Verum non absque ratiane, Euclide: tantum
gazeux librum fuum infcripfille cenfendus cil,
omill’o Geamecriæ vocabulo. Nam præter-
quam quad ex primi-s.verbis hujus operis,
in quibus à punëlo minum facir; quanam
de re ifto in libro tra&etur , cuilibec legen-
ti fladm innatefcic; leo prærerea tempore,
uo Euclidis hæc confcripfit , Geomerriæ
udium, crac maxime Elementale 6l fun.

damentale; cum fera juventus omnis Græca

. .
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primas fuos conarus in Geometria: (indic
exercendo inflituerit ; ac una cum primis
cognitionis principiis hanc Daêtrinam con-
junxerit; nemini Elementa Legenti incog.
nitum elle patuit ; cum ftequens & perce-
lebre tune temporis erat Geametriæ exerci-
tium; quonam de fubjeéla in fuis Elemen.
tir ageret Euclidei; ac quodnam Thema in
iis pr0poneret. Si non aliæ acceflèrint ra-
tiones , quæ Euclidem Virum acutifiimi in eo
nii permoverint , fuum opus tantum Ee-
mentum nuncupare. Si ante dicta penfite-
mus; hæc somites funt multorum de te Geo-
metrica optime meritorum Scriptorum prin-
cipia 6c fundamenta. Ea fun: fontes 8:
fcaturigines ex quibus rot efliuxere Geome-
tria: rivuli. Ea funt fundamenta firma , qui-
bus tot Geometræ Veteres fuum Mathema-
ticum ædificium fuperflruxere ; ac adhuc
hodie Recenfiores fuper iis condunt. Ea
funt rot Elementa quotquot præclara habe-
mus opera Geametrica. Forte etiam in ge-
nere dixit fuum opus «mais: , non ad Geo.
metriam tantum , fer! ad alias quafcunque
intelleâum perficientes & amantes Scientias
fefe extendentia. Forte plura fub illa Fle-
mentorum vocabulo intellexit. Commandimu
veto pet excellentiam quandam banc in-
fcriptionem de Geometria inlzelligendam elle
putat: idemque cirer ac Oratorem dicentes
Denieflhenem; Poëtam Home» vel l’irgilim
intelligimus; fic etiam Elementa dicentes ,
Geometrica intelligenda elfe , exil’timat.

"au, s.xxvur,
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S. XXVIlI. Sunt interim quidam; qui
Geometria: nomen Euclideis Elemenris con-
cedere nimis religioli faut , exiflzimantes
Geometriæ fcientiam (:ch univerfaliorem
quam his docetur Elemenris; ac ptopterea
inepte han: Elemcnta dei Geometria: Ele-
m:nta, patins fervandnm elle vocabulum
iilementum , quam en Geometria: Elementa
inferibere. Alii veto puant, jure optima
hase Elementa, Geometria Elementa appel-
lari. Cum Elemenra Precle autore dicuntur
en, quorum contemplatio ad aliorum pertinet
fcientiam, de ex quibus apparat folutio e0-
rum, quæ in ipfis dubitare contingit: vel
uti ait JWenechmuJ: Elementum dicitur , in
quad cum fit mugis fimpîex compolitum re-
folvitur; conferantur COMMANDINI Pre-
legamena. Jam veto llT’EC nollra Euclidea
talla flint Geometria: Elementa , in earum
cnim contemplatione folutionem acquirinïus
lllorum , quæ in aliis dubitare contingit;
ex ils namque profiuxit , quodcunque ex-
cellens Geometria: inventum, quad Autoris
famam quam maxime longam elfecit, iisque
tanqunm certis innititur principiis. Ex iis
lnuritur, (3c intelligitur , quidquid ad foli-
dam Geometria: natitiam requiritur: fine
horum fcientia, frultra tentant Mathemati-
corum tain Veterum quam Recentiarum liu-
penda aggredi opera; quæ ex his Elemeno
ris lucem foenerantur. Utuntur itidem
Mathefeos Scriptores Voteres in fuis De-
monltrationibus lus Euclidei: Elementis tan-

quam
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quam principiis, ira ut eorum de rebu; Geo-
metricis Theoremata 8c Problemara in hæc
nollra refolvantut Elementa; ac ex lus re-
liquæ Matliefeos partes fluant. Videantur
CLAVII Prelegemena. Verum quidcm cit,
Euclide»: fuo in open: Geometrico non di-
fcrtis verbis pertraétalle omnia ad remlGeo-
metricam pertinentia, fczl uti ait CLAVlUS
lec. cit. quæ vifa lunt neccfiîiria, arque utilia
ad communem utilitatem; vel uti loqui a-
mat COMMANDINUS , quæ Elamcntali
tradere potuit ordine. Id autem non tollit,
quo minus tamen hæc Elementa , Geome-
,triæ nomen garant; cum quidquid in Geo-
metria docetut , ex lus facile dcrivnz-i paf-
fit Elemenris. Nullum cnim liucuszque cil:
in Geometria inventum ; quin natales fuas
Eucliclcis debet Elementis , in iis fila habct
principia (S: fundamenta , fine quibus nec
mtelligi nec demonl’trari pollhnt.

S. XXIX. Ejusmodi Elemenrorum Euclidù
confpelîtus , protinus nabis neceilltatem
quandam , ad ea Elemenra cognofcenda,
infinuat. Si cnim perpendamus Elementa
hæc ad univerfam Geometriam elle nacelle.-
ria; quis iis , qui Geometrica imbui fcientia
Rudet , carere polîit ? Si relie COMMAN-
DINO principaliffima , fimpliciflimaque , ac
primis principiis maxime alfinia Theoremata
Geometriæ iis in Elementis contineanmr :
Qiis cognitionis Geometricæ avidus , non
omnium primo hæc Elementa confulere’
teneatur ? En ante omnia cum .traélzare o-

. e a a a 5 porter.
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portet , qui in Geometricis Scientiis le cru-
diri velit; in iis fe exercere , is debet,
qui altiara cupit; ac Veterum & recentio-
mm Mathematicorum feripta intelligere per-
cupit. Vel uti ait CLAVIUS in peleg. cim-
ti: , fleuri à legere nul: , flamenca literarunu
dijci: priai: , (r illis affidue repenti: uriner in
vecebuli: omnibus exprimendi: : fic qui alias
dtfcrplina Mmbematzca: fibi reddere defiderat fa-
miliaux, Elemenla leur: Geametrica plene ac perfe-
8e prisa caltent neceflê ell. Ftullra cnim ten-
tant Mathematicorum opera aggredi , qui
hifce principiis non fatis fun: muniti. Scrip-
tores cnim illi Euclidu demonflrationibus ,
tan uam fundamentis utuntur; ac teftatur
CLîVIUS fibi longa diuturnaque Experien-
tin compertum elle , en!» eflà neceflitatem Ele-
mnruni Euclidis , tu frullrn quuquam fe [Perce

illerum przlîdie , Armure-bi , Archimedi: ,
Apellenii , Theedefii , Autelch , Menelni . PM-
[and , Pappi , Sereni , Allerum Celebrium
Mathematicerunl Demenllratione: intelligere vid.
COMMANDINUS in Prelegem. Immo cum
hæc Elementa Univerfæ Geometria: tradunt
principia , fine quibus nec fciri nec percipi
site polTunt abftrufiora illius fcientiæ Theo-
remata ac Problemata; quis non mecum
fateri tenetut Elementa hæc Geometria: flu-
diofis fcitu perquam neceflîuia elfe ?

S. XXX. Quand olim neceffitatis de uti-
litatis 510M! Elementa , ut rite fiudiofa
juventus iis imbueretur , habita flint , fada
dedarant Profefiiones Euclide: , quæ antea

. in
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in Academiis 8: G aliis fuere. Etenim
creati fuere Profe ores , quibus Euclidea
exponere Elemcnta, demandatum etat. Sic
cnim refert DECHALES in "ail. de Prague]:
Maths]: cep. 2. peg. I4. quad goum; Scbeu-
beliui in Academia Tubingenfi Euclidis Pro-
felTor fuerit ordinarius; ac tefiarur CON-
RADUS DASYPODIUS in prefec. in lib. r.
Euclidis; primum illum librum in omnibus
fare Gymnafiis præleétum fuilrc 5 inque
Schola Argentinenfi , iis , qui funt in prima.
curia propofitum. Porto etiam notar FA-
MUEL REYHERUS in digère. de Euclide ,
cep. 2. Lipfiæ olim maris fume, ut lum-
mos in Philofophica facultate honores am-
bientes , fpeciminis Mathematici loco papa-
fitienene 47. Elem. r. demonflrent, &- propce-
rea liane propofitionem diéiam magiilîrzii:’;n
fuilre , illosque qui rite diëtum Theoreiua
demonflrare otuerunt , Ma illerii ricizlo
dignos fuich Kabitos. Ac ni êallot in Aca-
demiis Patriæ nofiræ , li non in omnibus ,
faltem in quam plurimis, conflitutum eft,
ut, qui ad lauream Dofloralezn Philofopniæ
adfpirant, Propofitionem imam , vel duas,
ex Elemenris » Euclidis , quibus fuorum in
Mathefi profeéluum fpecimina dant , de.
fumtas demonfirent.

S. xxxr. Maximis laudibus Euclidis in
Geometria peritiam ornant mm Ami ui quam
Ncoterici Mathelèos Scriptorcm e autém
omnia commemorem , pruca quædam hic
tantum adducam; de qiuuem è Vcteribus

’ ’ PAPPI
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PAPPI ALEXANDRINI tefümonium , tan-
quam fufliciens , referam. Scribit cnim cla-
’rus hic Geometrn in lib. 7. ColleFHonum
nMotIoem. flan! Euclide: operam dam difiipuli:
-Alexandri4 , Iongo tampon odeo excellente»: in
Mathematioi: bobina» lit ogham: , ut marquons
fieri: deceptm. Ex Recentioribus CLAVIUS
g» Proleg. in Euclid. audiendus efl: :. qui
inquic , nofler Geometra ocutiffimu: , ou»: in
Dofirino Academioorum , effet fimmm cum [onde
verfimu , animai» mu»: ad Mathematica: diffl-
plino: tronflulit f in globo: in: excellait . in con-
icordi omnium indu-i0 principat inter Mathemati-
co: fibi 10mm jure optima vindicorit. Vocatur
ideirco à SAVILIO infigni: Geomerm, ac à
DECHALES [immun Geometm. COMBLAN-
DINUS vem in Euclide»; , in proleg. dÎCÎt,
quad Mathelîn in: przoloro Mimi impetu efi ag-
greffiu , tu progreffiu ndmimbile: . a: [empi-
lerna cui memoria dgmflîmo: in en ferait ; con-
flanriqiæ omnium Doflorurn tefltmonio Geometra-
rom princeps habilla [il ; immo majorez» fimper
ronflant: efi lande»: , quam omnem in. qui ont:
tu»; un".

S. XXXII. Quand etiam femper , pet to-
tum terrarum orbem , æftimata fuere ., &
hodie ubique æflimentur Euclidi: noftri Ele-
mnto; quæ .fuper Geometrica Doétrina con-
fcripfit; abunde tcfiantur ,. tum Commemm’a
à multis Viris eruditis in Elementa Euclidea
adornata ; mm Éditions: illæ multiplices ,
uibus innumcris in locis eadem lucem ad-
pexere. E3 verô quæ colligerc potui , hic

com-
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commemorarc non inutile fore duxi. Ac!
id autem efliciendum imprimis ufus fui la-
boribus FABRICII in Biblioth. Grau lib. m.
cap. XIV’ 8K M. AGEORGII MATHIÆ BO-
SE in Schedinfmale literario , de uni: Hansen--
tortu» Euclidis Editionibw , in quo parcim de
fe , pal-dm è WOLFIO recenfec Edidoncs
à FABRICIO omiflàs. In hoc catalogo &
Commencariorum, 8c Editionum adornando,
hune tenui ordinem , un pro annorum nu-

tur. iInter omnes , ui Euclidis Elementa
commentariis fuis ’ ufirare conati fuere ,
Antiquifiîmus efl’e videtur THEON Av
LEXANDRINUS.

(Secundo loco commemorandus efl: PRO-
CLUS DIADOCHUS , cu’us commentarium
latinitate donavit ,F CISCUS BARD;
CIUS.)

BOLTHIUS Euclide»; tranflamm in R0.
manam Linguam dedit, quæ inter Boëthii
opera hodie exflzant , ac infcribitur Euclidis
Megorenfi: Geometria ab «fait. Mon]. Savarin.
Boëibio trou and. Operum pog. in. 1179. ubi
bahtum propotitiones fine demonflrationibus

exfiant. .Verum Euclide»; Latini prias ex Atabico
tranflatum habuere, quam exGræco fonte.
Nam CANNES CAMPANUS qui vixic
circa alutis aqnum MI. -uti Amer efi Ra.
plus?! Vointerronm; vel anno Domini CIDXXX.
un cenfec T riibemiia , ex Arabica in Lati-
num vomît. 1113 autem verfio reprehendiru;

mero , quo prodirere , fe mutuo fequano
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à CLAVIO in profit. in Euclid. Quod Com-
puma in omnibus fecutus fit , traditionem
Arabum , qui magna ex parte Euclidis or-
dinem, 8c Methodum perverterunt , ver-
baque Propofitionum ejusdem locis non pau-
cis immutarunt; ut verus , germanusque
Authoris fenfus , perdiflicile point intelligi.
Vid. VOSSIUS de Soient. Moibem. pog. 61.
62.

Pariter ATHELARDUS , five ADELAR.
DUS , Anglus, Monachus Bathonienfis Eu-
clidis Geometriam ex Arabico tranftulit La-
tine Anne CIDCXXX. I

Vetuflziflîmum Elementorum Typis ex-
fcriptorum exemplum cire videtur , qued
prodiit græce & latine fub titulo. Euclidis
opus Elememorum in XV. lion: diwfimo , cum.
Commentorii: Componi , 0’ Profaione Erbordi
Radin]: , Auguflani , ad galactane»; Mocenicum,
Urln’: Venet; Principeù 5 editum Veneciis ,
pet diétum RADHOLTUM anno I482.
Cujus Editionis meminit CORNELIUS à
BEUGHEM in inondait) Üpogrophiz.

Prodiere libri X111. latine, ex verfione ,
8: cum Commentario LUCÆ PACIOLÆ
DE BURGO. Venet. 1489. fol.

Euclidis Elementa Latine , cum commen-
tariis (Emploi; per LÉONARDUM de Ba-
filea, 8L GULIELMUM de Papia , focios;
20. Cal. Jun. edita font Vicent. 1491. fol.

ZAMBERTUS vertit libros. XIII. fub
titulo Elementorum Euclidi: ex traditione
Pappi Philofophi , quæ verfio prodierat. Ve-

net. 1505. fol. AM(J
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AMBROSIUS LACHER DE MERS.
PURGK Conflanci diocefis Arcium libera-
lium Magif’ter , facreque Mathematica flu-
dii noflri Ordinarius in Achademia Franck-
fordiana. Euclide»! edidit anno 1506. 4.
plagulis novem ; Compooum fequitur. Non
camen nifi quatuor priores libres comparu:
in hoc volumine Voluit Autor.

Textus de fphæra jalonnois de Sonobofio;
81 Geometria Euclidis Megarenfù. Præmitti-
cor 31ml; l’abri flopulm. Præfatio ad fpleno
didum virum Corolum Bonn»: Thefaurarium
Regium; tribus ultimis paginis habes libros
quatuor Geometriæ Euclidis à Boîtio in Lati-
num translates. In fine exftat. Imprefl’um
Parifii in olficina Hmia’ Stepbani è 1e ’one
fchole decretorum lita. Anno Chriflzi yde-
mm conditoris 1507. fol.

LUCAS PACIOLUS , Elementorum Ho
bras KV. interprete C ana , edidit , Ve-
net. 1509. in fol. impre 1 funt apud Pagod-
um Pogminum , ac dedicati Cadinoli Voleur- 
76,10.

Latine prodiere Euclidis Elementorum libri
XV. interprete CAMPANO; & libri X111.
interprete BARTHOLOMÆO ZAMBER-
To Veneto , Parifiis 1516. apud H. Steph:-
m avum , fol. ana cum aliis Euclidi: fcrip-
ds Bafiliæ. 1537. 6: 1546. fol.

ORONTIUS FINÆUS latine commenta.
tus efl: in VI. priores Euclidù libros , qui

prodiit Parifiis. 1530. -Eudidù Elementa vulgata funt Græcè hoc
ütulo , «mon "qui: 99Mo ai in 151 Ouv-

Æ
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m rwaumîv. Bafiliœ 1533. apud Sonne»;
Hernagium , fol. edente SIMONE CRY-
NÆO , c duobus cod cibus MSS. Quorum
alternm Vcnctiis Louru: Borfiu: , alccrum
Parifiis goum-mi: Ruellim fuppednaverat. Ad-
dici cum in 1Mo cditione, itidcm Græce,
è conso Oxonienfi yak. Clajmundi funt, [cd
admoçlum incmendate, Commontariorum li-
bri thuzuor, Autore Proclo Philofopho.

Euclidis Elenlcnzorum libri Græcè 111m.
Flore-11.3123, 111m 5Romœ, excufi funt. 1545.
8.

JOIIAN SCHEUBEL. Profeflbr Eucli-
dis ’liuïJîngæ , latine edidit VI. prions li-
bros in quorum figuris nuHæ literas. Bali-
leæ 1550. fol.

Libri VI. prîmes latine prodiere cum
Dennmftrationibus ORONTII FINÆI Pari-
fiis apud Simon. Colineum. 1551. 4.

Libri KV. Græce & Latine excufi funt
cum pz’æfatione Sieplaoni Groom. Pariüis 1557.

1573. & 1598. 8. LJACOBUS PELETARIUS libres Yl.
Primes latine edidit cum fuis demonflratîo-
nibus fol. Anne 1557.

FRANCISCUS BAROCCIUS , Praoli li-
bras quatuor commentariorum in Euclidem ,
cum lbholiis 81 figuris laune tantum cdidit.
Patavii. 1560.

WILHELM HOLTZMAM (Guil. Xflrm-
Iondri) libri fox priores Germanicè edidit
Bafel apud. J. Operimtm 1562. fol.

Hanc fex priorum librorum , verfionem
Xylandri , JOHAN PETERSZ. DOUBi?

e -Ëo



                                                                     

a: EUCLIDIS VITA, AC ELEMENTIS. nixn’

Be ’cam Linguam transtulit. 1606. quæ
ver 1o itemm in Germanicam Linguam trans-
lata e11: à SEBASTIANO CURTIO.

Libri X111; Græcè & Latine ex Editioné
CONRADI DASYPODII Argent. 1564. 8.
additis, ad librum primum 61 fecundum taud
tutu , 77mm) commentariis , (3: ad femm-
dum Borloonu’ Monachi Demonflzrationibusv,’

quibus ad numeros applicat , quæ de Lineis
ac figuris planis Euclide: docuerat. -

Libri. XV. Italice verfi & Explicati à
NICOLAO TARTAGLIA. Venet. 15,65. 4.
81 cum Commentario Compooi itidem in lin-
gua Italica Venet. 1569. fol. Cum fcholiis
antiquis incerti Autoris CorreEti &o illuftrati
à F REDRICO COMMANDINO 1575. fol.
& Pifauri. 1619. itidem Italice primi fez

libri Mediolani. 8. - .ARNOLDUS LENSÆUS Ifagogen in
Elementa Euclidi: compofuit. Antw. 1565.8.

CHRISTIANUS HERLINUS , ’& CON-
RADUS DASYPODIUS , publicarunt Ar-
gentine: 1566. fol. Analyfes Geometricas
V1. librorum Euclidi: ; ubi propofitioneo ,
Græcè , Demonftrationes , mere latine.

Libri KV. latine demonfirati a F RAN-
CISCO FLUSSATE CANDALLA , A8: li-
bro XVI. per ipfum addito auéti; de foli-
dorum regularium inter fe invicem collatio-
.ne , iœmque XVH. de compofitis regulano
bus. Parifiis 1566. fol. & 1578. fol."

Euclidi: Elementz cum notis H. BIL-
LINGSLEY de præfat. 90h. Dge’Londinen-
.fis 1570. Land. fol. ’idiomate anglicanov ap-

paruere. 9*": CON:
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CONRADUS DASYPODIUS inter alia
Euclidis opera. libres KV. Elementorum
edidit Argent. 1571. 8. in e: editione nudæ
ropofitiones græce 81 latine reperiuntur.

Ididit 8: eodem anno librum primum Tim-
oi: commentariis illuihatum græce , cum la-
tins. perfpicua interpretatione , & Hormis
vocabulis ermetricis,

FREDRICUS COMMANDINUS libres
XV. Euclidis latine vertit , & cum fuis
qommentariis edidit, Pifauri 1572. & 1619.
ol.
l FRANCISCUS MAUROLYCUS Opufcu-
la Mathematica Venetiis 1575. 4. edidit ,
in quibus Theoremata X111tii Elementi.

Per CONRADUM DASYPODIUM libri
V1. latine in lucem editi , cum Scholiis
Ifooci Monachi Argentorati. 1579. 8.

’ CHRIST OPHORUS CLAVIUS libres
KV. latine cum fcholiis 81 commentariis in-
fignibus edidit Coloniæ 1591. fol. Romæ
1603. a Tom. in 8. Francofurti 1607. 8.
ac inter opera ejus Mathematica Moguntiæ.
1612. fol. iterum Coloniæ 1627. 8. prodiit,
in quorum decimo quarto G: quinto , Cm»

imitatur , Flufitù decimum fexturn
addit, ubi 31. Theoromatibus , ac 5. pro-
blematibus quinque corpora , varié fibi in-
Icri ta & circumfcripta confiderantur; ad
modum tamen Dofypodii propofitiones folas ,
absque Demonflrationibus ofiendit. Ali:
iterum Clavii editio prodiit Francofm-ti 1654.
a. Tom. in 3.

NASlRlDlNUS TUSlNUS l’exil Eucli-
dis



                                                                     

. DIEUCLIDISVITA, Ac ELEMENTIS. 11mn

dis libres X111. Arabicè vertit; quæ verlio
luculentis typis Arabicis lucem vidit Romæ
1594,. fol. ex Typographia Medicea.

Excufus e11: Typis Euclide: Coloniæ 1600.
8. In hac folæ Euclideæ Propofitiones abs-
que Demonftrationq reperiuntur ; præfixa
e11: præfatio Grooilii. r *CHRISTOPHORUS DIBAUDIUS latine
Demonitrationem dedit linealem V1. prio-
rum librorum. Amhemiæ 1603. 4. domm-
demquc° demonlh’ationem numeralem. Lugd.
Bat. 1603. ’Lib. V11. V111. 1X. Demeu-
ftrationem Arnhemiæ 1605. libri X. feu
Arithmeticæ irrationalium , demonflïrationenl
Linealem & numeralem. ibid. cod.

AMBROSIUS RHODIUS X111. libres
latine demonlhavit Witeb. 1609. 8. I634.

1661. ’SIMON MARlUS , Germanice V1. prio-
res Euclidis libros demonfh’atos dedit , O-

noldi. 1610. fol. *FLORIMUNDUS PUTEANUS librum,
Euclidi: decimum cum commentariis edidit
Parifiis. 1612. fol.

JOH. CHRIST. KNOPFF. libres duos
mores , cum explicatione 10H. PAUL!

ENI edidit Witteb. 1612. 8.
DOUNOT DE BAR-LE DUC. Gallice

bouda: Elementa vertit , Paris. 1613. 4.. m.
In libre decimo ordo turbatus , ut in He-

ruagîana latina editione in libris 5. 14. 8:
15. Euclide!» firme fequitur.

D. HENRION libros. XV. in Linguam
0’000. 2
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,Gallicam verfus e11: , Paris. 1615. 8. (6c
1632. in 4m) ac 1631. 8.

Libri V1. priores cum commentario JOH.
LANZ. S. J. rodicre lngolih 1617. 8.

SEBASTIA US CURTIUS Germanicam
paravit Editionem Aml1. 1618. 4. item
1634. 8. m. ’

Libri X111. Lond. 1620. fol. græce 6L
. latine prodiere , nitida editlo , cum Cm-

mandini verfione , adjeâis fi uris accmatis.
CAROLUS MALAPER’ lUS. libros. V1.

priores latine demonllrnvit. Duaci 1625.

.12. ,. M. LUCAS BRUNN. Germanice Euclidis
Elementa praâica , oder auszug aller Pro-
blematum , und handarbciten, aus den XV.
bûchera 5145114121. Norimb. 1625. 4.. Defini-
tiones nullæ, Theoremata nulla , fed nudæ
Problematum folutiones.

PETRUS HERIGONIUS Gallice libres
V1. priores vertit , ac edidit Paris. 1644.
8. & libros. XV. latine, & GalliCc: in Tom.
I. Curfus Mathematici Paris. 1644. 8. m.

MARlUS MERSENNUS libres. V111.
latine in vSynopû fixa Mathematica demon
firmes dedit Paris. 1644.. 4. -

CLAUDIUS RICHARDUS latine in li-
bros. X111. commentatus e11: , Antwerp.
1645. fol.

MARIUS BETTlNUS in Ærario Mathe-
matico , Prolixos commentario: in V1. pri-
ores libres Euclidis dedit; Bononiæ. 164.8.
3. Tom. .

GEORélUS FORMER latine demi?-
ra-



                                                                     

mEUCILIDIS VITA, ac ELEMENTIS. une

lbavit V1. libros priores. Lond. 1654. 12.
de fecunda editio Paris. 1654. 24.

ANDREAS TAC UET Elementa Gero-
metrica Euclidea edi .t Antwerp. 105.4. 8.
ac Amftel. 1701. 8. 8: cura WHISFONI
recenfita & locupletata e11 , Cantrzbrigiæ
1703; 8. (eadem recula AmŒel. 1725.) in
quibus. V1. priores & X1. X11. continentur
libri.

ISAACUS BARROUW librorum XV.
editionem latinam paravit Cantabr. 1655. 8.
Land. 1659. 1678. Marbur .1675. 8. t

JOH. ALPHONSUS B RELLUS Eucli-
dem refiitütixm "A, five Frifcæ Geometria
Elementa brevius- de facilius contexca cla-
boravit. Pifis. 1658. 4. Romæ 1679. 12.’

CASPARUS SCHOTTUS libros V1. pli-
ores edidit in curfu Mathematico Herbip.
1662. Franc. 1674. & Bamb. 1677. fol.

CHRISTIANUS MELDER V1. priera
Euclidis ’libros edi curavit Lugd. Lift. ô:
Amfiel. 1673. 12. Fmùn’o le multa deberc

ipfe agnofcit. v 1CLAUDIUS FRANCISCUS MILLIET
DECHALES XIV. libros Elementorum edi-
dit in mundo Mathematico, ejusque Tom.
I. qui prodiit. 1674. nec non 11 Autoris
obitum, editore Avion l’union. ugd. 1690.
fol. Gallice vero libros. V1. priores cum.
XI. X11. Paris. 1683. in 12.?l ’- A ï

(Liber 5. Elementorum Euc’dis expliœ-
tu: fecundum Doêtrinam Gallilæi, à VIN-
CENTIO ’VIVIANI Flerentiæ 1,674. 4.) i

Euclidi: Elementa Geometrica , 51101001-

5 o o o o o o 3 du:40
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aine ac Methodo fere demonfh-ata , un:
cum Nicolai Mercatori: in Geometziam Intro-
.du&ione brevi. Land. 1678. 12. Aucor
,mifl’o ordine Geometræ , in margine ex-
preflît librum, 8: numerum propofitionis ex

ordine Euclidù. L. ’ JONAS MOORE anglice libros V1. prio-
-vres cum XI. a: X11. edidit , in the new
fyfteme cf the Mathematicks. Lond. 168:. 4.
HENRICUS COETS latine V1. primes
libros demonftravit Lugd. Bat. 1691. 8. 6:

Amftel. 1705. 8. 9 v.ï’ A. E. B.- V. P. Teutfch Redender Eucli-
, oder acht Bücker (1-6. ac n. 8: 12.)
.yon denen anfalngen des Mefikunfl; Wien.
1694- 4-

.’ OZANAM in curfu Mathematica libros.
prieras , una cum XI. 8: X11. Gallice
interpretatus efl: , Paris. 1697. qui recufna

9 ,Paris. 1699. . . ,SAMUEL REYHERUS , germanice Vl.
prioics libros edidit, Kiel. 1697. 4.9

HENRICUS MEISNERUS Hambur ’
’Elementa Enclidi: edere . coepit Græcè
. Germanicè ,- cum uberrimis Commentariis ,
iLidem Germanjcis A. 1699. fol. fed non

;,editis ultra. librum fècundum..
, ; DAVID. GREGORIUS Græcè 8: Latine

,.-libros XV. Euclidis reccnfuit , ac edidit:
Oxoniæ 1703. fol. è Thema Sheldoniano,

pitidiflîma Editio. . .J. IACOBUS GOODEN ex Euclide pram-
pua collegit Theoremata , ac edidit. Land.

.9’1-040 ’o(

Dubo-
Mrs. .253..- A"-



                                                                     

v nnLÉUCLIDIS VlTA, Arc un"?
. Decimi" par OZANAM Paris.’1709. 12. m.
The Elements cf Euclid , With raca;

Theorems ont ofjArchimedes by the Lear-r
net! Andrew T net , by. WILLIAM
WHISTON. me aExil-d editibn Lond. I714.

8. m. .,HJOANNES KEIL , et verfione Comma?
M libros LVI." tiares ’cum. XI. 6c X11:

cnravit. on. 1715; 8. P. P. IACOB, ’KRESA Euclide»: in linguafli’
Hifpanicam t1:adu;ifl’ç,,fertur 1, in liteau-fifi

nom Germanie: 1721.-SAMUEL" CUNN Keîlianam èditioncm
an lice traduit Land. 17:3. 8. ’ .

cmonftration univerfelle des" convcrfeâ’
d’Euclide par Mr. SELLIER 1723.

Prodiit apud Woodward tomus feeundus
Elementorum Euclidis , ex editione 6re mi
in lin uam An licam verforum , pet ÉD-
MUN UM R VAN 1732.

Euclids Elements of Geometry , front
me Latin tranflation of Camdine , by
Dr. 70h21. K61! , tranfiated by me! Cm,
carefully revifed an correâed by JOHN.
HOM. the third. edition. I733.

Præter bas Euclidi: Editîones etiam recen-
fèntur Elmenta Euclidù Arabica verra à

THEBETO. .Parfum verfionem Bodlcjana; 671km;
Cantabrigienfis Bibliotheca fervat. ,

Libri VIL ex Arabica Ebraicè verfi à
10H. JACOBO MECHIR.

lMia Hebraica verfio R. M0818 ABEN
TIBBON. Quam verfionem Bang-lin Mon-

.OCIII4
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fpeŒIIi. A. C. 1210. faétam elfe teflatur
yid. WOLFH. Jibliotb. licha ,01. 1. pag.

133° « L2 Denique Sinice , ac Tartarice Euclidù
Elemcma verfa funt.’ I , 4

. L Plantavitius Romæ in Bibliotheca Me...
djcea præclariffimum [Euclidis Exem lat
chræum vidiflè fe ait , magnis in olim
membranis ,I iisque œrfiflîmis- , nobilique;
charaflere 5 ô; auëtario .duorum librorum ,
qui non exftent in Gram 8: Latinis exclu-j
plar’ibus mi refert WOLFIUS in 9 Bibliub.
Hein-m 1. p43. 133,. faut &alia exem-
plaria ebraiça .quæ à Wolfio loco citato

qumerantmj, A .

Lit:

tu.
t A

61?». * , .. , EUCLIDIS



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTUM

P R I. M U M.
0m: hi: prima: liber in en pali!!! efl, Il:
à"? 7195!: tradat mm propriemufqu: "ingu-

l; hmm, rumquodadnrummgulnfpe dt,
Ü tu»; quad ad lama: qu quidam inter [a

rampera: interdum , interdum un amm-
quadque Fer fe infpicil , 0’ contemplatif. Nm
aliquando ex laterrbm trùnguli angulo: confident,
aliquando mm ex anguli: laiera, [mordant qualita-
tern arque imqùahtalem , rimatur. Idemqu: and:
rationibu: inquirit , in duobu: undoquetriangulù in-
ter [a calmir. Deinde aperit nabi: parallelarum pro-
priante: , parallelogmmmrumque contemplation»;
aggredimr , mm inter fa, Mm etiam, tu tu»; Marx.
guli: inter eafdem parallrla: (enfûtai: conferumur.
Ut mm»; hac omnm rcfiim, 0’ commodat: exequa-
tur Euclidex, doter divijimem anguli refîilinei , 0’
[bien refit in parte: aqnnles , conflitutionern linçc
Perpendxcularis , quo paflo angulmangulo fiat «salir,
(7’ aIia hujufmadi. [taque a: une verbe rem un»:
compleflar , in prima lib" rradunmr , ex Proçli
jememia , refitlinedrum figurera»; maxime prima ,
ac purifia , irriangula inquart», qtque [annela-l

mm. t

p: A D Eu



                                                                     

.51

fît;-

In

à. EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

DEFINITIO. 1..
PunEtum efl:, cujus pars nulla CR.

Me omnia fiera Eurlide: mare Alatbematicorum
myropofimm exordnur àprincipiis, initia fafl’a à

definitùnibm, quarte»; prima parfin»: explzcat, do-
tent illud die-i P101310)! in quantitate continua, quad
nulle: baba parme. Q4 guident dtfinilio pluma: ac
facilita percipietur, fi pria: intelligamm, quantita-
tem minimum! triplice: baberefarte: , 1mn: fazenda»;
Iongitudinem , altera: [mm um latùndinem , C7"
fieundum profunditatem altitudinemw airerai. Im-
que quad in qrmntitate continua , five magnitudine
enfile, intelltgimrquefine omni Parte, in; ut neque
languir), neque lamer; , negueprofimdum eflî’ vagiretur,

id appellatur ab Euclide, (9* à Geometri: purifiant.

DEFINITIO. .II.
Linea Van), longitude latitudinis expers.

DEfirIit hic lineam , prima»: [ferlent magnitudi-
nie, quam dicit eflè quanrilalem 1071311": dun-

laxn, mm ante»: Imam, intellrge negue Profimdam.
Mathemlici , ut nabi: inculcent veram lima

. intelligemiam, imaginanmr-punfium jam defcripmm
fiperiare definitioue, à loco m Iocum mowri. Cm»

L cnim Purifiant fi: parfin individuum, relinquetur ex
ifla’motu imaginant: vefligimn quoddam longue» am-

.hlB. I, M: exper: latitudinix. Ut fi purifiant A , fluera
imelligatnr ex A , in B , rvefligium effila»; A B ,
linea appellabitur , cum 9ere interpellant inter duo
purifia A , 0* B, comprehenfurit fit’lmgitudo gue-

du.

Il

.L,



                                                                     

LIBERPRIMUS. J3
dam carex: omni latitudine , propterea quad purifiant
A, ommdprivatam dimenfione , au» :fiîœre nulld
ratione Patuerit.

DEFINITIO. HI.
Lineæ autem termini , (un: punëta.

0m quad linea qualil’et [même extrema, in a); z
fait extreetimtiôm fiança retipt’dt. Ut linea fig, A!

AB, extrema baht fflflfifl A , (7’ B.-

DEFINITIO. 1V.
Reëta linea dt, quæ ex æquo fua

mLerJucct puncïta.

O: cl? , in qua nullam purifiant intermediam
A ab eurent: fin am, au dearfum , 11e! hue,

arque filao defleflettdo fibfaltat; in qua denique nihil
flexaofum reperitur.

Qæmadmodum amem Mathematici per fluant
parfit imaginera"); ramifiant defcribi lineam, in
fer qualitatemflaxuxpunfli , qualitatem linea defcripm
intelligtmt. Si namque pantin"; reflafluere conci-
pt’atur fer brewflimam fpatmm, fla ut maque in banc .5
partent , neqae in illa»: dtfletqat , fed equabilem .
quendam matu»! , nique Mafia"; ferlent , dia"!!!
linea illa dcfcrtfta, Renta.

DEFINITIO. V.j
Superficies cit, quæ longitudinem, latitùdî- L qà I

nemque tantum baba. . q
O]? lineam , qtig e)? frima quantitatif cantinuf
’ fpecies, .anicamqae ballet d dtmeajîonm , me»

2 [mien



                                                                     

4 EUCLIDIS GEOJIETRIÆ.
fttferfitiem , que fientaient magnitudinitfpecim ion-
flituit, additqae prime dimenfiani [envidant langi-
tudmem, alteram Fendant latitudinem. Nain in
friperficiereperitur, non falun; longitudo, ut intima,
veram etiam latitude , finetamen omnt’prafunditate. Ut

TAB- l. quanta: ABCD, interlineaxAB, BC, CD, D11,
in h :anprebenfit. ennfiderataque [moulant longitudinfl’l
. F A8 , 71e! C D, (rfecundum latitudinem 11D , ml

BC, omni: expert profundrmtit, appellatur fiqaerficies.
Mathemattci vert), ut nain; mm ab veule: panant,

muent, ut intelligamu: lineam aquvmm in traafver-
[un mai: Vefligtam enim "hélant ex ipfo matu
(rit quidem languit; , propter longanime»; linea,
[mon quoqae frelater matu»: , qui in tranfverfitm efl
jaffai; nulla vert) ratione profundum efle patent ,
en» linea ipfitm defcrièem omni (area! profimditate;
quare fuperficiet diane. U! fi linea A8 , fluât
trafic: DG, eûïeietur fitperfieie: A 8C D.

DEFINITIO. Yl.
Superficici autem cxtrema , film Iineæ.
On diffimdi: cf? in: definitia faferiari , qua

termmi lime faere erplieati. Val! cnim ex-
tremitatet fiperfit’iei de Iinea: , quemadmadum linea

que. L fine: extitere purifia. Ut juperfieiei ABCD , ex-
f5. a. tremafunt linea A3, 8C, C0, D11.

’ DEFINITIO. VIL
"mm. un; Plana fuperficxes efl:, quæ ex æquo

fuas ’ r” c .77 f A" . mte lacet lm as
(Æ: quoque definitio, [imilitudinent quidam

infirmions? linea "En gent. si?" Cie!
"in a que ex que linea: [au interjetez , in: ut

’ audit



                                                                     

q LIBERPRIMUS. gmedia parte: a!) extrentitfitrfitm, deorfanme faôfitl-
tando, non recedant , appellabitar plana : quolit efi
fitperficiet pe;politi alicajat marmorit, in qua me:
omnes in rec am [tint collante, ita at nihil et:
incifam argalis , nihil anfraflibat, nihil minent,
nihil lucanofant: In hac cnim parte: intermediz cant
extrenm eqaalern adepte fimtfitam , nec allo e]! olia
fablimior , bamtliorae , fiel omnes eqaabiliter pro-
tendantar.

He: amen: [aperficiet fait: erit en, quant imagi-
nari, (7’ intelligere [00.72th defcribi ex mont linea
reflue in tranfverjam , qui faper daa: olim linea: relia!
conficitar. Ut fi linea rafla A B , par dan: "fla:
A0, BC, ferotar, efiîcietnrfitperficietperfefleplana.

Soient Mathematici faperficiem planant freqaemer
qupellare planum, ira a: quando loqaunmr de piano,
intelligenda fimper lit fitpeificiet plana.

DEFINITIO VIH.
Planus vcro angulus, eFt duarum linearum

in plano fe mutuo tangentium, & non in di-
reétumjacenuum, alterius ad alteram 1nclinat10.

DEclarat , quidnam fit angalat planta, dicent;
quandocanqae due linea in plana aliqaa

h fiperficie invitent cancanant , 0 non in direflam con--
flitaantar , eflicietar ex bajafmodi concarfit, fia in-
clination: ania: ad aIteram , angalat , qui dicitar
planta, propterea qaod in plana conflttaatar f aperficie.
Verln’ gratin, quia du linea, 118, AC, concur-
rant in A , (faon jacent in direflam , ideo efiïciant
angalann A , planum in eadem exijlententfitpcrficie,
in qua du ille lime conflitaantar. Dicentar datent-
dae linea non in direflam jacere, quando tâtera ea-

3 rata

un. t;
fiS- 12

un. A
fig: 3.
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mon uerfitt concarfitnt proteafit non coincidit cant
altera , fed ne! eam feta: , ne! certe flatim pofl
purifiant concarfiu ab ca recedit. Quand fi du linea
je matao tangara jacente: in direflant, ita at olteratra
produite congrue: loti alteri, non fie: alla: angalat
ex illa concarfa, cant nalla fit inclinatio , fed arabe
and»; integram lineam conflitaent. Ut quia relia

un 1’ A8,. prodafia convenit cant relia BC, non eflîcietar
fifi 4” angalat in B. flore in direflam dicentur jucere.

Ilaqae at linea refit efliciant angalarn, enfle efl,
mpofl concarfitm prodall: fe matao ficent.

Confiflit autem angali cajafait quantitax in foie
inclinatione , non in longitudine linearam ; linea
etenim longiat excmentet non nagent fuam inclina-
tionem, igltar neqae angali mognitadinem.

DEFINITIO. IX.
Cum autem, quæ angulum continentlineæ,

reËtæ fuermt , rcétihneus ille angulus appellatur.

Alqgalat ornait plana: qui conficitar ex lineis
dada: reflit , reflilineat dicitar.

DEFINITIO. X.
Cum vero méta linea fuper reâam confiFtcns

lineam eos, qui flint deinceps, angulos æqua-
lcs inter fc fecerit, rcëhxs CH: uter ne æqua-
lium angulorum. Et quæ infiFtit reËÎa linea,
perpendicularis vocatur ejus, cui infiftit.

Ocet hoc loco Euclidet, qaifitant angala: relii-
lineat apud Geometra: appellatar rafla: , 0’

T13 l quartant linea perpendicularit : fi relia linea .48,
h. à . refit CD, infiflenteficùtdaot angalotpropepunfltgn



                                                                     

. , ..,.-.«r---

LIBERPRIMUS. 7B,’ (qui quidem ideo dicantar à Motbematicit en?
deincept , quad eot eadem linea CD , protrafla,
Pope idem panfiam B , ejficiat) inter fi quelles,
quad tant dentaux flet, quando relia A8, non na-
git in C, quam in D , inclinabit, fed eqaabtliter
refie, CD, infijlet, nacabitar aterqae "gala: B,
reflux, (9’ relia A13 , perpendicularit "ou, CD,
cui infijlit. Eadem ramone nominabitar relia CR,
petpendicalari: "(le A8: quartaut) mini CE, tan-
tum faciat cant A)? , anar» angalam , 11men 13.43,
extenderetar in reflam (7” continuant verfa: panifiait
B , ejficeretw alter angala: eqanlit priori.

Itaqae at in Geometria concladarnat angalmu
cliquent efl’è reliant, au: lineam , que ipfimt (fait,
ad aliam eflepcrpendicalarent, requiritar, ofifli.
cit, ut probante: angalarn, qui efl ci deincept, aqua-
lem illi eflè. Pari ratine, fi dicatar cliqua angalat
reflue, au: linea, que ipfam confinait, perpendicu-
Iarit ad alitent, colligere licebit, "galant illi dern-
Ccpt eqaalent qaoqae ne.

.DEFÎNITIO. XI.
Obtufus angulus cit, qui mélo major eflc.

Uando reEIa A)? , refit CD , infifient non un. q
fecerit angalot ad purifiant B , eqaalet, (7’ 0b f5! .61

cant caafam neutrant reliant , [cd tenant qat’dent relia
majorent , alteratn vero minorent , dicitar ma’or
angalat obtafia , quali: dl angalat B , edpun am
C, vergette, qui continetar refît) linea, AB, BC.

A4 DE-
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DEFINITIO. X11.
Acutus vcro, qui miner e’î: raïa.

T43. I. MInar: aigrit!" B , il! initia»; D , z’ergem,
fig. a qui commemr "En 1mm AB, BD , wu-

. un damai.
aniam mm 41 quemvi: angulum planum can-

jlituendum concurrunt du linea , 0’ aliquanda in
une parfin plureI’ enfiloit anguli, filent Mathema-
tici, un tollatur canfufia, angulum quemlibet expri-
mera tribu: literix. quam»: media oflendit punflum,
in que finet conficium angulum, une)": 11670 fig-

, nijïcant initia lineam»; , quæ angulum continent.
Exempli gratin , angulum obtufum intelligunt par
angulum ARC, scutum mm , par angulumA BD,
quad diligenter a]? nuandum, ut facile dignafcamus
turgides, quorum memiofit in dimonflratinnilua.

DEFINITIO. X111.
Terminus en: , quad alicujus extremum en;

Tite: film termini juta banc definitiomm.
P101810)! "in terminus a]! , feu extremum

linea: Lima fiqzerjiciei : 0’ fitperficie: corporis.
0mm fiquidern terminatum fuyant terminum [mon
and dimenfime , utperfpxcuum efl ex addufli: exemplix.

DEFINITIO. XIV.
Figura efl, quæ fub aliquo, vel aliquibus

terminis comprehenditur.
On omni: quadra: termina: pojfitlem Figaro

l dici potefi, ne lipeqmfinimm figuram appel-
lare
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lare cogamur: Sed en falun: un nitudincs, qu lati-
tudinal: Men: , neuf: fupcr de: terminant , cr l
qua profimdiutcm adapta quaque fun: , ut jalida
finira , figura nomine appellabuntur. H4 cnim a ’
propric terminât comprchendi dicuntur. Nam linea
finira non flapie dicincr punêîi: cxtrcmi: campe.
bendi, tu!» punfla lineam non ambiant, [cd poilu:
punfii: tcrrpiani dicitur. [taque tcrmini dëbent
quantitatem, qua figura diciiur , Mr: , 0* non
tantum terramare.

DEFINITIO. XV.
Circulus, cit figura plana fub una linea

comprehenfa, quæ periphcria appellatur; ad
quam ab uno panâo eorum , quæ intra figuram
unt pofita, cadentes omnes reftæ linea: inter

fe fum: æquales.

DEfinit hic circulant , figurant inter plana: per-
, ducem figurant illa»! plana»: ,r ’

qu unica linea circumfiribitur , ad quam lineam
urine: "En linea (luge ab une purifia, quad mm
figurant exijlit, fini aqualn, vacari circulum. Ut
fi filflflficifl , feu [fanion concludatur unica linea
ABC, babueritque am: conditianem, ut a6 aliqua 104 a
Punch intuJIufiepta, utpote à D, "une! refis linea fis. 1;
cadmie: ad tcrminum A B C , qualecfiini D11, DE ,
DG, inter fi fini cqualex, appellabitur Mlù figura

plana circulai, alias non. vAd’ungit quoque Euclide: , liman! extranet») m r
circuli , quali: efl ARC , appellari Pcripbcrian ,
feu, a: Latini expauunt , circumfcrcntian. l

Porc]? circulu: etiam bac ration: dcfcrilri. Circu-
hu a)? figura plana , qua defiTiÔitw à linea n84

A 5 ’ finira
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finita cime alternent panifient entremet» quiefcen: cir-
cumdufla, oient in eundent renfle: louent refimeta fue-
rit , tende mai cæperat. Ut fi intelligatter relia

un. I. AU, ciron profitent D , quiefcem nerveri, dona;
fe- 7o ad exorde»; redent locunt, à quo dimwert’ capit, de-

firibet ipfit relia touent [fautent circulare; punîhent
me alterunt extremtettt A , delinealtit peripherinnt
.480: Brie quoque panifient quiefien: D , illud, à
que omnes linea cadmie: in eripherinnt fient inter je
nqunlet, profana quod re a AD , circumdufîa.
ontnee lineae, que ex D, poflîent educi ad peripbe-
rtant, que imitatur.

DEFINITIO. XVI.
,z

Hoc vero punEtum , centrum circuli
appellatur.

Ocet, punflunt illud intra circnluntl, à que
ontne: linea reflet ad cercumferentiant dufle

La. I. fient aqunlee , appellari centrant circuli 3 quale e]?
à, 75 pendirent D,

DEFINITIO. XVIL.
Diamcter autcm circuli, th rafla quædam

linea par ccncrum duéla, 8L ex utraque parte
in circuli periphcriam tcrminata, quæ circu-
lum bifariam fecat.

I in circule? ducatur reflet linea A8 , per cen-
trunt C, ita ut extrema ejut A, (9" B , ter-

minentur in peripheria, appellabitur ca circuli dia-v
meter. Non t’itnr omni: in circqu refit! linea
dufla dianteter dicetur, fid en f olumrnodo, qua per

qcentrunt ufque ad perzîpheriant utrinque extenditur.
Unde

T18. le Sfg. a.
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Unde pliera aflîgnari poterunt in circula dianetri,
tentent un centrant duntaxat. i v

uod autan Euclide: addit , circu1unt bifariant
jet-cri à diantetre, perfincuunt ex eo efjè potefi, quad
diatneter per mediunt circulunt, tapote Fer centrunt,
ducitur. Hinc enint fit, ut propter direfiunt dia-
ntetri per centrunt tranjittent, utrinqtee aquale: cir-
cungferentia abjcindnntur.

DEFINITIO. XVIII. 
.À

Semicirculus vero cit figura; quæ Contine-
tur fub dramctro , & fub ea linea , quæ de
cucul: perlphcna aufertur.

Xenthi aria , in ,circteltfignravADBr cpn- TAB. I.
E tenta fdiatttetro 118, (7" Peripheria .34DB,fiâ- et
dicitter fetnieirculue; eadem ratione erit figura

1E8, fimicirculuI. l
DEFINITIO. XIX.

ReEtilineæ figuræ funt, quæ fub mais
lineis continentur.

Mne: igitur figure plane , que tendique refli:
clauduntur linei: , refiilinea nunctqzantter.

DEFINITIO. XX.
Trilateræ quidem, quæ fub tribus. I

Ffirntant Euclide: , en: reâilinea: figura: dici.
trilatcra: , que tribu: re8i: iinci: circnnfni- ’

hennir.

D 1:.
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DEFINITIO.XXI.
Quadrilateræ quidem, quæ fub quatuor.

DEFINITIO. XXII.
Multilateræ auteur, quæ fub pluribus, quam

quatuor, mais huas comprehenduntur.

QIaniant fpecie: reéiilineartent figurant» fient innua
mobile: , palmer infinitum numorunt pra-

greflitnt. Idea Euclide:, ne infinitetent banc figura-
rtentcogatnr perfequi, uocat amnetalia: figura: relii-
lineae, que pluribu: , quant quatuor , refit: linei:
circunfcribtentur, generali vocabula Multilatertn.

DEFINITIO. XXIII.
Trilaterarum autem figurarum, Æquilateruml

en: Triangulum , quod ma latera habetæqualia.

T13. I. vanda omnia tria latera inter je lqualia fient,
fig, 9. ut A8 , BC , 0A , dicnur triangulun

vKuilaterunt.

DEFINITIO. XXIV.
Ifofceles autem cfl: -, quod duo tantumo

æqualîa herber lacera. .704 z

m, L Un, fi duo la". ne and: tantum and f;
fig. 1o. fintequalia , ne! DE v TE , deceturutrunt-
il. "- que triangulunt Ififieleh

DE-
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DEFINITIO. XXV.

Scalcnum veto eft , quod tria inæqualia
habet latera.

vanda omnia tria laiera inter fafiot: inqualie; un. I,
«a An, BC, o- en , daim mangulttnt in 18:

fadement.

DEFINITIO. XXVI.
Ad hæc etiam , trilaterarum figurarum ,

Reâangulum quidem triangulum efl: , quod
reétum angulum habet.

Uanda triangulunt aliquod bribe: angulunt lemme
. reflue» , nacatur ab Euclide , 0* alii: Gea-

ettetri: Reflangulunt. Ut , ji triangulunt ARC, fine; a
tenu). angulunt babeat ad B reflunt, dianeer illud si t
trinngulunt reflmgulum. ,

DEFINITIO. XXVII.
Amblygonium auœm, quod obtufum

angulum habct. ’
Riangulunt Ambl] aniunt , five obtufangttlttnt
efl, quad ununt abet engulunt "fla majorent.

Ut fi in triangulaABC, angulu: ad B "(le major TA); a
exiflat, z’ocetur triongulin» anobljgouiunt. 17t- J6.

DE;
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DEFINITIO. XXVIII.
Oxygonimn veto, quod tres habet .

acutos angulos.

N omni-pana triangqu , cuju: duo qua-urique
’ « * latent expreflè nominantur, foie: reliquat»: latu:

tertiunt à Mathematici: appelleri Baji:, five illud
in fine infimunt occupa lacunt, five ftçrentunt.

DEFINITIO. XXIX.
Quadrilaterarum autem figurarum, Quadra-

tum quidem eft, quod ÔL æqmlaterum, 8c
.rcâangulum eflz.

Igura quadrilatera dicitur Quadrant» , cuju:
quidem omnia quatuor lutera inter je equalia

exiflunt , amnefque anguli refii. Uti fi in figura
quadrilatern ABCD, omnia, quatuor latera, A8,
BC, CD, 0* D44, jint interfe equalia, 0’ om-
nc: anguli rein, erit illa Qadratunt.

DEFINITIO. XXX.
Alrem vero parte longior figura eft, quæ

rcëtangula quidem, au æquilutcru mon eft.

Igura quadrilatera appellatur Altera parte lan-
giar , in qua quidem anguli funt refii , a:

lutera non funt inter je equalia, quanwi: bina appa-
fita inter fe equalia exillant. Ut , ji in figura

148. Il, ABCD , latera A3 , DC , interfe , (7j 11D,
fie. t: BC, inter [e qutque equaliajïnt.

DE-
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DEFINITIO. XXXI.

Rhombus autem , quæ æquilatera , [cd
. rcâangula non cit.

I guru inter quadrilatera: , qua Rbotnbu: dicitn g
appojita: parfit: habet canditianet, (f diverfa:

à conditionibu: figure altera parte longiorit. Habct
enint omnia laiera AB , BC, CD , 0’ D11, un. a,
nqualia , angulo: vert non refit: , 0’ inequale:,fi82 3:
quanwi: bini appajiti A (7* C, B 0’ D inter je
aquale: enflant.

DEFINITIO. XXXll.
Rhomboides vcro , quæ adverfa 8c latcra,

8: angulos habens luter fc æquales , neque
æqmlatera CR, ucquc reflangula.

St bec figura , qua Rbambaide: vacatur , qua-
drata omni ex parte appajita. Nant neque

eju: lutera omnia aqualia funt, neque ullu: angultu
rei-lur, [cd rumen laiera bina appefita , qualia fun:
A8, DC, 0’440, BC, in Rhoneboide ABCD, en, a
equalia inter fe, item anguli bini a; fiti , quelle: fig-h,
[unt A, C, (9" B, D, interexi unt aquaIeL

DEFINITIO. XXXIII.
Frater haïs autan, reliquæ quadrilateræ

figuræ , Trapezia appellentur.

REliqua: omne: figura: quadrilatera: , que Â
pradifli: .quntuor diferunt , ira ut tuque

lutera omnia aqualia, tuque anone: angelet aqualee, -
[ne
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jeu rotin, neque latera bina oppofita; neque angula: ’ t
bina: oppefito: habeant inter fifi aquale:, qualt: cil "ï:

un. Il. figura ABCD, generali nocabula Trapezia nominat: c a:
58- f- qua quidem infiniti: ouadi: variari queant.

DEFINITIO. XXXIV.
Parallclæ reéîzæ Iineæ funt, quæ cum in h

’. codem finr plane, (St-ex utraque parte in infi- V I

nitum producantur , m neurram fibi mutuo il

mc1dunt. . ’UT duc , ml plure: refile linea dicantur pa-
rallela, five aquidillantet, non fati: efl, ut in

quantCunque partent, etiam [Patio infinito, produfiee
nunquent ad unutnpunflunt coennt; fed neceflè quoque L3
efl , ut in una plana fieperficte exiflant. Multte
fiquident linea "En non exifleme: in eadem fuferficie
plana produfh ad [Patiunt infinitum , nunquant in
un"! 0071001th . 0’ tantet: non fient parallela
dicende; quale: fient , exempli gratta ,. due refit

linea in tranrverfunt pafita in media acre, 0- non
fe tangente:; ba etenint nunquant caire payant.

Dicuntur ante»: due linea in eadem exiflere plana
’ fiepetficie, quande fieperfitie: aliqua plana uni. earunt

accommodata , ita ut omnia purifia illiu: tango: , i
0’ circa illa»: immebilent circnrnvaluta , alteri qua-
que accantntedari potefl ficundunt omnia eiu: purifia , b
quanwi: re in duabu: ciebu: diverfi: referion-

743. Il. tur; Ut propajiti:duabu:ret’h:linei: A B, CD, fifie-
fig. 6. perfide: aliquaplana reflet A8 , applicetur, omniaeju:

tangent: purifia, in: ut circa illum circuntdufla tangat
3 quaque amniapunfla alteriu: refit CD; dicentur hujut-
- mali reflet due linea in eademfupetficieplana exifiere,

enlia: nant Si igitur lu due reflet linea endette non

’ ’ A cotant,

.e’ Ï.’ a» ,.W
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F ucaeant, etiam t infinite producantur tant ad muid,
C, quant ad, B, D, appellabuntur para Ida, fine
nquidijianteL

Quod fi due refln linea per intntenfient aliquad
fimtium extenfee non cernantur cafre, confia tanten,
en: tandem ex una parte langue: frondât: in unun -
purifiant conventura:, qunrnw’: ex alleu femper nta- , x L
gi: ac mugi: inter [e diflent, ac diJjungantur, une
qunquant appellnndz errent parallela.

Hic finem impartit Euclide: definitionibu: primi
libri. Quittant ver-o hoc [codent libra mentia fie:
figura, que Parallelogramrnunt , nec non earunt,
que complementa parallelagrantnti dicuntur, necefl’îz.

rirent effe duxintu: , dauba: definitianibte: adjungi:
explicnre , quid fit Parallelagrantntutn, 0’ que fin:
Parnllelagrammi complernenta , ut faciliu: demanflrag

none: percqnantur. ’
DEFINITIO. XXXV.

[Parallclogrammum en: figura quadrilatera;
cujus bina oppofica lutera funt parallela, feu

reqrudrfiuntiaj lUT figura quadrilatera ABCD , ’fiquidetn latu: 1,43.";
Ali , equidrjiet lateri DC , 0* latu: AD,fib ou 1

Iateri BC, nulecrelvatler Parallclogremntuno. a

DEFINITIO. XXXVI.
[Cum vero in parallclogrammo diameter

chiera fueric, duæquc lineæ latcribus patafiolas
femmes diametrum in uno codemque purifie,
ira ut parallelogrammum ab hifce parallclis
in quatuor diftribuatur parallelogramma; ap-

- ’ B penaud
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pellantur duo illa , par quæ diametcr non
tranfit, complemcnta; duo vero reliqua, par

uæ diametcr incedic , cirez: diamctrum con.
e dicuntur.

11...". Slt paüelalratnmum ÀBCD . in que diameIer
AC, a" linea EF , fifflifl diarnetrum in C , 0’

revalida exillen: lateribu: AD , BC. Item linea
Il], fecan: diametrune in eadem purifia G, paralle-
laquelateribu: 418, DC , exijien:. Que cum itafint ,
perfpicuunt efi , parallelagrammumtatum divifutn eflè
in qwuar parallelogranttna , quorum quidem duo
E316 , GFDH, [ter qua diameter AC, non tran-
fit , vacantur à Geametri: complementa, five [apple-
enenta reliquarum duarum AEG H , GICF , que
dicuntur une: diantetrum confijicre, quippe cum per
en diameter tranfeat, ut videre e]? in Prnfenti figura.

PETITIQ un. POSTULATUM. I.

Poftuletur , ut à quovis punflo in quodvis
punEturn, reâam Inn-am duccrc conccdutur.

PRimttnt hoc pajiulnrum [dament ndmodum efi, fi
relie confiderenrur en , que pnulo ante de linea

firipfimun None cum linea fit firent: quidam punili
imagiuariu: , arque adeo linea rec’la fluxu: direro
omnino itinere progrediem , fit , ut fi peenfium quad-
Piam ad aliud duelle mo’vert intellcxerirnus, dufla
fine fit È punlla ad punflzent rotin linea: Id quad
prima hac fetitione poflulat Euclide:, quemadmodunt

748.". hic vide: a purifia A , duflam effi- raflant lineam ad
fe- 3-. flingua B ; ab eademque aliam ad purifiant C ;

Item aliant ad purifiant D; 0’ fic innuntera alia ab
godent punfla educi [enflant ad alia! atque alia purifia.

---.
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PETITIO vu POSTULATUM. H.
En rcétam lineam terminatam in conti.

nuum mâta producere.

QUod [i punflum illud ferri adhuc cogith
matu dirait: , (7 qui omni: inclinationù 6:

experx, produfla cri: ipfa rafla linea termina", 0’
nunquam cri! fini: 11»qu prodnflionix, un
illud intelligere Pojfimm moflai d infinitum di au
riant. Sic linea refila A8 , frelatât: cl? pria» in
continuum ad parfin»; C. David: ad picaillon 7A8 Il.

D, (7:. ’ fg. 9.
PETITIO an POSTULATUM. III.

Item quovis ccntro , 6: intervallo
Clrculum dcfcnberc. .

A»: une , fi terminaux» regain liman ajufmqlu
quantitatii, ment: unteperinmt km (0":

ficundum alternai extremum ad qu vit parfin»! ,
Manique tin-a hot punfium fixum circumduci, dans:
ad cum revertamr [arum , à quo dimamri tapit; ’
defm’pzu: (rit circulu: , efeflumgue ,i quad ter-n’a
peritio julm. Exemplum baba: in bi: quinque lirai:
A8, AC, AD, JE, AF, quafiugula vina 7A3".
tentrum A, circumwluta, fingulaxcirrulo: dafcrip. fg .9,
[mon juxm quantitaten, feu intervalluœ nm.

Frater hac tria paflalata, quibm Bali t tomen-
tu: fait, fun! inqu alfa que facilia , ê quibu:
duntaxat in medium profane dardai 5mn! , quad
fiequentiu: repnendum cri: in Forum mita Game-
tria.

B 2 n. IDE!
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PETITIO vu POSTULATUM. 1V.

[Item quacunque magnitudine data , fumi
poile: aham magmtudmcm vol majorcm, vcl
mmorem.]

Nais cnim quantum continua par additionna
augeri, par divifiomm un diminuipatdl infi-

nite: vade maquant dabitur quantum continua adeo
magna, quin ca major daripojfiz: flaque mm parfin,
qui): minor ea poflît exhiberi.

.AXIOMA vu. PRONÙNCIATUM. L.

Quæ eidem æqualia, 8: inter fi: funt æqua-
lia. ,

[Et qued uno æunIium majus e11 , aut’
minus , majus Puoque dt , aut minus altero
æqualium. Et 1 unum æquaüum majus où,
aut minus magnitudine quapiam, altcru-m quo-
que æqualium eadem magnitudinc magus cit,
aut minus. ]

[cri nulla. ration: pore]? , ut du; quantitate: ina-
quales, aquale: fin: alleri quantitati: Si cnim

mimr illarum propofira quantitati 17W)!!! extilerit,
exorde: tandem neuflario major illarum. Et fi
major aqzcali; fuerit propofita quantum , [uperabuur
minor ab eadem. gnan! refit colligitur, quantita-
m, qua adam quantitati aqualesfueriat, inter [a l-
quale: quoque (fi.

AXIO;



                                                                     

LIBERJJRIMUS. a!
AXIOMA vu. PRONUNCIATUM. Il.

En fi æqualîbus æqualia adjeéïa fint, tota a
fun: æqualia.

SI cnim quantitate: confiant, five compojita, in;
quia forent , proculdubio majori plu: (je! ad.

jeflum , quam minori , cum arma æquale.: onitnint.
flore ex addition: «malin»; quantitatum ad quanzig
tu aqualn, confirienmr quantitam quoque quam.

AXIOMA vu PRONUNCIATUM. III.

Et fi ab-æqualibus æqualîn ablata fiat, quæ
relinquunttu’, fun: æqualia.

NAm.ji reliqua quantitale: forent inaqualu, Â
minore plquuiflët detraflum, quam è majore.

AXIOMA vu. PRONUNCIATUM. 1V.
En ü inæqualibus æqualîa. adjcé’ta finc, tota

fun: inæqualia. -[Et, li inæqunïibus inæqualia adchta fint,
majori majus , & minori minus, rota funt
inæqualia , illud nimîrum majus , & hoc
minus.]

Œin 0’, fi aqualilru: inaqualia adjofia fini, Ma
"un: inaqualia: quoniam major quantita: addi-

ra uni aqualium , majore»; conflituit quantum»;
quam minor alteri aqualium ad’efla: quemadmodam
(r fi inaqualibu: aqualia aæjjioiantur 5 compojiia
quantum ex major: , major cf! , quam compojim
ça minora.

B 3 AXIO-



                                                                     

a; EUCLI-DIS GEOMETRIÆ.
AXIOMA un PRONUNCIATUM. V.

Et fi ab inæqualibus æqualia ablata fint,
reliquat funt inæquaüa.

[Et fi ab inæqualibus inæquaiin amura fint,
à maiori minus , 8c à. minori m.1jus, reliqua
func mæquaüa, illud nimirum nmjus, & hoc
minus.]

Io etiam , fi a5 aqualiôus inqualia riblon: fint,
reliqua «un: inqualia 2 quia major quantum

ablata ralingue: minorons quantuazem , quam minor;
quemadmodum rejiduum majori: maju: efi refia’uo
minori: , [î aquilin auferanmr ab iliaquaiibm.

In hi: omnibus pronunciatix, primo excspto, no-
i mine aqualium quantitatum intelligenda a]? etiam mm

0’ eadem multi: communia. Si cnim aqualibu: Mm
commune adjiciatur , ma fient aqualia : Et fi a9
aqualibm idem commune danaloazur, refidua aqualia
mntrB fi inaqualibu: idem commun.- adjinarur;
w! aident communi addanlur inqualxa , rota fient
inaqnahh: 0’ fi (Il! inaqualiëu: idem commune de-
trahatur; val ab eadem aommuni iaaqualia auferan-
tkr , refidua enflent Magnolia.

AXIOÂIA 715L PRON UN CIATUÀ’I. V1.

Et Îquæ ejufdem dupliciaî funt , inter fe
fun: æqualia.

[Et quod unîus æqualium duplum cit ,
duplum cit & altcrius æqualium.]

sinuait" , qua ejufdem fun: triplioia, ne! 71:04
druplicia , ml quintupiicia, (ra. inter [à fun:

(audio: Si cnim magnolia forent. a: mita cor-nm
au.



                                                                     

fioperpofito , i: qui fipaplosnitttr, chenue» ne: exeedit ,
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LIBERPRIMUS. 33’
eflet duplex, ce! triplex, (7T. alicuju: qudtttitdtii;
deficeret utique minus à duplici, ml m’fliei. 0?.
Qui fi contra , mima (flet duplex , tu! triplex;
(7?. quantitati: eujufpiam , erraient fane najas
duplex ipfum; ’(Jtl triplex , Oc.

AXIOMA vu PRONUNCIATUM. VIL

E: quæ ejuf’dcm film dimidia, inter (è
æqualia funt.

[Et contra, Qxæ æqualia fun: , cjufdem
fun: dimidio..]

Palri ratione , qua ejufdem fun: parte: terti);
vol quarta , w! quinte, 0c. inter flaqua.

lia fitnt.
In hit dauba: pomme-t’ai: per eandem gaminant» Q

intelligi debent quantitates etiam qui". Nom que
aqualium dupltct’a funt. w! triplicia, (ra. inter f:
aqualz’a quoqueàfitnt : Item, que aqualittmfitnt di-
midta , 12e! tertio, 21e! quarta , (7?. cr inter je
aqualia necefirio extllunt. .

AXIOMA un, PRONUNCIATUM. VIH.

Et quæ fibi muruo congruunt, ca inter
fe funt æqualta.

HO: efl, du; quantitatet , quaruna una fitperpofita
alteri, neutra alteram excedit, [éd W4 inter

[à tanguant , nautile: errant. Ut du linea relia
dieentur Je qui", quando ana alteriijita, I
en que fuMottitur, alteri tota congruit, na ut nm ,
me exeedat , ne: a6 en excedatur, Sic «in» duo ,
anguli refiilinei agnelet mon , quando une oint-i



                                                                     

»; EUCLIDIs GEOMETRIÆ.
. nec ab eo exceditur, fed linea illiu: cum lineis hujus
i prorfut coincidunt: Ita enimerunt inclinationet linea-
’ nm agnate: , quamw’t linea interdum tnterfe ina-
’ anale: exillant.

TIR. Il.
f5 9;

un. Il.
fig. u.

AXIOMA un PRONUNCIATUM. IX.

Et totum fus. parte majus et

Um par! i; toto aoûta ralingua: aillant: aliquid,
, ne totum ipfitm aufiratur; perfpicuum ejl , "une
lotumfua elfe parte majut.

In fequentiliu: porro pronunciati: interrumpitur
ordo Euclidit. In margine rumen numerot appojui-
mu: ordini Euclidit refpondentet.

AXIOMA m PRONUNCIATUM. x.

[Duæ linea: reflue non hhabcnt unum 8c
idem fegmencum commune]

NOn ejl diû’ïcile illud Axiome. li perfide intelli-

atur natura relia linea. C un: entra linea relia
dire femper itinere, nullam. in partent defiet’lendo,
produeamr , fieri nttlla rationepotefl, ut du linea relia
habeam imam partent , quamvi: minimum, commu-
nent , pater unicutn puttflum , in que fe mutuo
interjetant.

Poflunt tamen du; linea rafla commune haler:
figmentum, quando unam 0’ eandem reflam lineam

conflituunt. Ut in hac figura , nife AC, BD,
commune 1245m: [egmenturn BC , quia amba unana
refiam conflituunt lineam AD. A: wero quartile
du rafla funt diverfa, anale: [une A8, CD, non
ppm peffidere [egmentum aliquod commute,

DE-
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AXIOMA m. PRÔNUNCIATUM. XI.

[Duæ reé’tæ in uno punéto concurrentes,
i fi producantur ambæ, neceflario fe mutuo in.
eo punâo interfecabunt.] DE) î
H0: etiam Axiotna ex natura linea relie pendu. a g e

AXIOMA m PRONUNCIATUM. ’xn. x4

Item, omnes anguli reéti funt inter fe æquale.. a) Je ’ ”

0c axiomz a erti 1mm e e cuililæt ote exIO. *
H definitione f qtg angulït reflue ,dejgibmtr 5 (-311

Plpîfl’eû quad inclinatio lineam»; angulum "au"
conflituentium augeri , minuive nequit, fed prorfia
e]? immutabilit. Eflîcitur cnim reflux angulut à linea

ioulari , que quidem alteri linea relia in
fuperflat, tu faciat utroltique angulu aqualet, "que
maxi: in unaus partent, quam in alterne incltnn.
Ex quo fit , avine: angulo: reflo: aqualet interfeefi’è,

une: femper fit aident inclinatio, quanti: (mufti!
inquiet interdu n.

AXIOMA vin PRONUNCIATUM. X111. au;

Et fi in duas refilas lineas altera méta inci-
dens , internos ad eafdemque artes angines
duobns métis minores faciat, uæ iilæ reé’tæ
lineæ in infinitum produétæ fibi mutuo incident
ad cas partes , ubi fun: anguli duabus mais.

. minores.

UTfi a; dttat lima: "(la A3, CD, incident 743; m
dia "Self, fitciat du: «pilot attentat, 0* je: in, ’

- ’ B 5 H en:
a!a
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et eadem parte RÉF, DFE , minaret duobutreliie,
cul: Euclidee, illa: tandem conventurae ejfè ad ali-
qttod punlium unum, werfue eampartem, in qua duo

fanguli minoree exillunt duobue "me, ut appofitum
’ exemplum commonflrat. Ratio hujus perfpicua efl

’ quartiam quando duo anguli intertti , U" ex eadem
Parte aqualee fitnt duobne refile, du relia linea in
neutron: partent cotre pofiunt , [cd aqrtali femper

v flaqua protenduntttr, ut in papa]: 28. lJujtte lib. de-
-’ - monflralntur. gare fi duo anguli interni, (7’ ex

eadem parte eflictuntur minore: duabus refiie , mufle
pff ex en parte diffarum linearum [limitent coarfiari ,
ex altera «taro magie ac magie dilatari; ideoque me

i conventurae tandem eflë ttliquando in unttm puntrlnm.

KIL LÀAXIOMA VEL PRONUNCIATUM. XIV. j

Duœ mâte lineæ fpatium non comprchcndunt.

Ullam prorfite haie: dtflïcultatem hoc principium.

La "- St emm du; reflet linea A8, 0’ CR, ex una
me, .3, parte B, coeant ad efficiendum angulrtm, neceflario

ex altera parte A, (r C, femper magie ac magie
dzejutrgentur, fiproducantur, ut in exemplo propojito
perfpzcuum efl. gare ut fitperficiee, [patiumve
qaodpiam reflilineum ex omni parte concludatur,
duabus refit: lineis tertio quadam adjungenda efl.

AXIOMA un. PRON UN CIATUM. XV.

(Z. 6’ - [Si æqualibus inæqualia adjiciantur , erit
qui, cocorum excellhs , adjunâorum exceflul æ-
»e , v- ualis.me et q 3

.1’. . i 04’ , 0’ fèquene promenoient»: defitmpjit Procluj

. u . en Pappoe yEqualibue itaqua a

’ * - a



                                                                     

LIBERPRIMUS. 27AB , CD , addantur inaqualee BIS , DF, fitqrze 74m.
3E, major quam DE. Et ex BE. auferatur BG,fi5 i’ï ’
aqualie ipfi DF , ttt lit GE, exceflue, quo quantitae ’
un» ne , fuperat quantitatem adam, ne.
gonio»: igitur aqualilme AH , ’CD , add::a [me
aqualia BG , DF , a. "un! tata A6, CF, d’7llflllll. aspre»;

,Quare confia: , tatane quantitatem A5 , fripera?
mon: CF, eadem man 68, que magnitndo DF.
adjunEIa , 3 magnitudine iadjunfla BE , fiqoeratur.
Qud ell propojitum.

- AKIOMA un PRONUNCIATUM. XVI. é]

. . ’ . . . . :- ’1-[bl mæquahbus æquaha adJungmtur , ont J
totorum exceflus , exccflîu corum, .quçc à
principio crant, æqualis.]

3

v- QI,"4:3?----e-IN eadem figura , inaqntalilue quantitatilme 125, fait).
DF’,X addantttr aqualee 118, CD. Et ex mæ- Ë! W3

fore BE, auferatur BG , aequalie DE, ut G E,
fit exceflîte; quo quantitae SE , quantitatem DF,
fitperat. ganta. igitur (æqualilme 8G, DE, tel- h .
ditafuntaequaliaAB, CD, aerunt iota A0, CF, "’m
aequalta. Qamoltrem totaquantitae A5, fupemôit
totem CF; eodem excejfie GE, quo major quantum

l propojita RE , minorem DE , fitperat. de e11
propofitum.

AXIOMA m PRONUNCIATUM. XVII. I a t
.wn

[Si ab æqualibus inæqualia demantur, cric j -
refiduorum cxcaflhs , excefiiti ablatorum æ- 3 ’ .
qualis.] .

B uqualibue dB, CD, affinant" inaequalitt ra"!
32, DE Sitque E6, exulta, que quanti; je. ne,

w RE, fuperat quantum DF; à. u: HG,
ipfi DE. Qu’a (gim- aâaequalibm dB,

on fait. «Ma 80. Dr. b "7»me 1»;in

46. i
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2.8 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
J6, CF, æqualia. Perfpicuum ergoefl, refiduum
.115 , fitpfl’ari à rejiduo CF , eadem exceflie E6 ,
uo magnitude dilata DE , dilata»; magnitudinem

DE, fitperal. Quod e]? propojîtum.

AMOMA VIL PRONUNCIATUM. XVIII.
Si ab inæqualibus æquaiia demautur, erit

re tduorum excelïus excellititotorum æquahs.]

A3 inaequaliltue ,13 , CD , auferantur aequalia
JE , CF. Sitque BG , maya; , quo tata

quantum ,13, fuperat totam quantitatem CD , ita
ut A6 , aequalie fit ipli CD. Quoniam igitur ab
aequaltlvue A6 , CD, ablata fun: aequalia 11E,
CF, c remanebunt ES , FD , aequalia. gare
rejiduum E8 , fuperaltit refiduum FD, eadem ex-
ceflît BG , quo tata quantum AB , juperat totam
quantitatem C D. .010d efl propojitum.

In hie quo’que quatuor proxtme politie pronunciatie,

flamine quantitatum aequalium intelligenda efi ana
etiam fait: quantitae multit communie.

AXIOMA in PRONUNCIATUM. XIX.
[Omnc totum æqualc en; omnibus fuis par-

tibus fimul fumptis. J

Uoniam omnce parte: [imrtl fitmptae caetjlituttnt to-
tum, cujue fient panet, manifefla efl venta;

hujue axiomatis. ’
AXIOMA sz PRONUNCIATUM. XX.

[Si totum totius eft duplum , & abiatum
.nblati; erit 8c reliquum reliqui duplum.]

» Tquia mue numerus z o. duplue e]? totiue numeri Io:
Et ablette ex illa 6. ablati ex hoc 3. propterea

Ediquue illiue l4. duplue ejl etiam reliqui, hujnt 7.

’ ’ P R O-K *
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LIBERPRIM,US; à,

P ROBLEMA I- il.
PROPOSITIOI. B’Æ’W’i

Super data reâa linea terminata triangulum
æquilatcrum conflituere.

ï l: îêitur propofita recta linea terminait: 143.1".
A A , fuper quam conüituere jubemurjl, j.
. triangulum acquilaterum. Centro A, M
v ’. (St intervallo rectae AIS, a dcfctibatur îst’l;

t circulus CBD: item centre B, à in- 9:1: m
tentallo eJufdem recta: BA, alius circulusdefcri-
bann- CAD , fecans priorcm in punctis C, &D.
Ex quorum utrovis, ncmpe ex C , aducantur a une.
dune rectnelincac CA, (215, ad punçta A. &B; a U r
En: ne fupcrvtectam A15, confiâtutumtriangulum
ABL, hoc en , figura rectilinca contenta tribus . .-
rec-tis lineis. Dico , hoc triangulum ira con- l
iiructum ncccflîqrio c112: acquilatcrum. Quoniarn
rectac au, AC, ducuntu; cx centre A. ad cir-
cumicrcntiam circuiîCBD, fieri: recta AC, recta: bugjtf.
AB, acqualis: Rurfus, quia rectac 13C, BA, du- I
cuntur ex centro B, ad circumfcrentiam circuli
CAD, cri: recta R0, recta: 8A, aequalis. Tarn
igkur AC, quam BC, acqualis dl rectae AB, c :4: I.
Quatre à: AC, BC, inter fa acqualcs emm, atquc
ideirco triangulum ABC, cri: acquilaterum. Super e
data ergo recta linea terminant , bic. Quod fait a

Ciendum cm. tPRQ



                                                                     

a: Evc’L ID [s GEOMETR IÆ.

g; PROBLEMA 2. PROPOSITIO. 2.
Ad datum pun&um , datæ refila: lineæ

æqualcm machin lineam panere.
123.!". 5h punétum datum A, dz data rafla linea BC.

fg. z. 3. cui aliam rcâam æqualcm poncrc oportet ad
- A pnnétum A. F3610 zltcrutro extremo limez BC.

.3. Hampe C, centra, a dcfcribatur circulus BE, in-
*, tamile rcâæ BC. Et ex A, ad centrum C,
li x. M. firnétuducaturAC ; (uifi punflumA, intra reétam

BC,t"ucrit: utin figura 3. Tune cnimprolineaduéla
b.,piu5, fumctur AC,) Super méta veto AC , c con-

firuatur triangulum æquîlatenlm ACD, furfum,
am dcorfum verfus, ut lîbucrit; cujus duo huera
modo conflituta DA , DC, vcrfus rcétam AC,

a mm. d cxtcndantur; DC , quidem oppofitum punélo
’ ’ . dato A, nique ad circumfcrcntiam in E; DA,
C vcro oppofimm centra C , quantum libct in F.
., Dciude Çcntro D , interuallo veto rafla DE ,

33L)"- pcr C , centrum tranfeuntis, c alter circulus de-
fcribatur EG , fccans rcétam DF , in G. Dico
hâtai!) AG , qu: potin. dt ad punélum datum
A, æqualem cflL- data reâæ BC. Quoniam DE,
DG , duflæ fun: ex centre D , ad circumfcrcn-

fini Jaf- tîam E6 , f ipfæ inter fe æquales crum; Abïatis
îgitur DA . DG, æqualibus latcribus trianguli

i 3.pron æquiluuri ACD, g remancbît AG, æqualis méta:
Q l’adrf. (Æ. Scd cidcm CE . a æquah’s cit rafla BC.

(cum nmbæ même CB, CE , cadcnt ex centre
C , ad circumIL-rentiam 13E.) Igimr même A6,
15C, quandoquïdcm utmquc æqualis dt ollcnfn

thym. rcCtæ CE , inter fa b æqualcs erunt. Ad datum
l igitur punétum, &c. quod crut facîcndum.

Quod fi puuétum datum fucrit in extremo
datæ lincœ , qualc en C . facile abfolvetur pro-
blcma. Si cnim centre C, à: imeruallo C8,

.pcfit. c dcfcribatur circulus , ad cujus circumferentiam

.pctit- méta d ducatur utcuuque; CE , crit bec 1mma
5044- ad punélum datum C, e æ ualis dans mél: BC,

cum urraquc ô: BC , a: E , ex eadem centre
egrcdiatur ad circumfercntiam BE.

PRO-

1

a.
a3.
b3
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1.1th plumas, 3..»
PROBL. a. PROPOS. 3.Il].

Duabus datis re&is lineis inæqualibus , de
majore æqualem minori reéizam leeam dem.

here. -51m duæ refit: inæquales A , miner , de BC, un 111.;
major, oporteatque ex majore BC, detrahcre fig. 4.

lineam zqualem minori A. Ad alterutrum extre-
morum linea majoris BC , nempe ad panama , .
B, a pouatur aliqua linea, que fit BD , æquulis "’W’.
minori A. Deinde centra B, intervallo nutem i
BD , circulas à defcribatur feeans BC , in E. 535M.
Dico B! , dctraétam erre æqualcm ipfi A. Quo.-
miam 13E, r cqunlis cil reflæ BD, 6: eideln, cuva-f; .
BD, æqualis cit refit: A. et conflruaionem;
d crant A, à: BE , inter 1g squales. Duabus a
igîtur datis métis &c. quod en: facieudum. ’ -

Quod fi duc, rcâæ data: coniungantur in uno
eux-crue, quales fun: BD, à BC, conjuuâæ in
cnrcrno utriufquc B; dcfcribendus exit circulus
ex B, ad hue-nullum minori: BD. Hic cnim
aufcret 13E , æqualem ipfi BD, ut comtat ex
defiuitionc circuli.

THECREMA x. PROPOS. 4. in);
Si duo triangula duo lutera duobus laterîbus

æqualia habcant, utrumque unique; habeant
vero 8c angulum angulo æqualem fub æquali- ,
bus métis lineis Contentumr: Et bafim bafi ’Jyfi
æqualem habcbunt: critque triangulum trian-
gulo æquale; ac reliqui anguli reliquis angu- N e
lis æquales crant , uterque utrique , fub qui- ’ ’ I
bus æqualia latera’fubtenduntur. 1’ un". .

51m duo trian nia ABC , DEF,’ &«unius mutin
que mus A , AC, æquaie malarias-aulique h, t,

’ 0- ne:
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8. pan.

lupus.

’c 14.. prou.

d 8.1101.

EUCLIDIS GEOMETRIÆ;
lateri DE, DF, hoc cit, AB, ipfi DE, 6c AC,
ipfi DF, angulufquc A, contentas lateribus AB,
AC, œqualis angulo D, contente lateribus DE,
DF. Dico bafim BC, equalem quoque cire bali
IF; ô: triangulum ABC , triangulo DEF; à:
utrumque angulum B , ô: C, utrique angulo E ,
à F, id efl, angulos B, ô: E, qui Opponuntur
latcribus æqualibus AC, DF, inter fe; à: angu-
los C, (St F, qui opponuutur æqualibus lateribus
AB , DE , inter fc quoquc ont æquales. Quo-
niam cnim racla A15, rectæ DE, ponitur æqua-
lis , fit, ut fi airera altcri fupcrponi intelligatur,
C01Î0c;1t0 punch A , in punéto .D, a ipfæ fibi
mutuo congruant , punâumque B, in punélum
E , Cadnt. Ncquc cnim dîccre quis poterit, par-
tem rtâæ AB, reflua DE, congrucrc, à: partcm
non, quia tunc duæ rcâœ habercnt idem fcgmen-
mm commune, l2 qued cit impoflibilc. Quod fi
uis dicat, pofito puncto, A, in D, caduc qui-
em panâum B, in E , fcd rectum AB, caderc

Vel ad dcxmim , vel ad finifiram DE, claudcnt
duæ ache linea: fupcrficiem. c quod fieri non
pottfl. Quarc recta A13, mél: DE, congruet,
ut dïétum CR. Cum ergo angulus A, angulo
D , poum" æluaiis , d congruçt quoque alter
airer-i, hoc cil, net-.1 AC, maze DF, congruet,
puntiumquc C, in punétum I3, cadct, 0b æqua-
litatcm reéhrum AC, DF. Bufis izzitur BC,
baii EF , congruet quoquc: aiias fi fuma cade-
tct . zut infra, ut efficcretur recta. EGF, EHF,
claudcrcnt duæ reâæ EF, EGF; vcl hl: , BUE,
fuimficicm, moirure cnim nemo poterir. tain
116F , quam EHF , rcâam cire , cum urruquc
ponntur cire eadem, quæ man BC.) quod en:

, Ibfurdum. Duæ cnim mais fupcrficicm e clau-
dcrc non pollunr. Quocirca fbaiis BC, bafi
EF , æqualis erit , cum neutra alteram excedat;
ô: triangulum ABC, triangule DEF; 6c anguius
B, angulo E; ô: angulus C, angulo F, tequil-
lis- 0b modem caufam, exifiet. Quarc fi duo
triangula duo latere duobus latcribus acqualia

-babeam , &c. Quod demonfiraudum crut.
HEOR.’
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z. 5. JJ’fiAÎIÊJfIgrvci1’, la.

. . . .0) 2-1?Ifofcehum triangulorum , qm ad *«b C3,?
font , anguli inter fe fun: æquales: Et pro-Îfââïub’
duâis æqualibus métis lineis, qm fub DQQfiA-w’

4 au 4 fletfunt, anguli incer fe æquales arum. "’35:

. . f2;Slt trinngulum Ifofccies ABC , in quo latere, 143,133
A3, AC . inter le finr æqualia. Dico angu- ,

los ABC ACB, tupra bafim BC , æquales inter a
fe cire: 11cm fi laura æqualin AB, AC , pæan-3133m,
cantur quantum HDULÏÎÏ, nique ad punéta D, a:
E , angulos quoquc DBC , ECB , infra bafim
candem BC , au; munies. Ex linea cnim AE
producta infimtc a abfcindatur AF. æqualis ipti "lm
AD , b à ducuntur rada: B17 , CD. Confide- 51.2.";
derentur dcindc duo rriunguln ABF, ACD. Quia
ergo duo latent AH , AF , trianguli ABF,
æqualia funt duabus Inn-ribus AC, AD, triangulî
AC!) . utrumqu. unique. nempc A15, îpfi AC,
ex hypothdi, à: A1: , ipfi AD, ex coultruâio-
ne; nnguiufquc A , communs latcrîbus AB, AF,
æqunîis cil anguio A , contanto latcribus AC,
AD, immo angulus A . communis et! utri ne I
trianguio : r Erit bans BF, æqunlis bali C ,c4,M
à: augulus F, ungulo D, 5l auguius ABF, an-
gulo , ACD ; cum à: primes duo, ô: pofleriores
opponantur æquuiihus lattiibus in diâis triangu-
lis, ut punît Rurfus coniidcrcmur duo triangula
BDC, CFB. Quoninzn vcro rcctæ AD , AF ,
squales fun: , pet coufiruâionem, fit ut, fi au-
teranrur ex iplis æqualcs AB AC dôl reliquæ ; a
BD , 5: CF , fiut æquulcs. ’Qungc duo luterad 3 M
BD , DC, trianguli BDC , æqunlia fun: duabus
lateribus CF , FB, trianguli CFB, utrumque
attique, videlicct BD, ipfi CF, Ô! DC, ipfi FB,
ut probarum cit: Sunt nutem 6L anguli D, 8:
F y. contenti diâis lareribus æqualibus I æqunlcs,
ut oitcnfum etiam lgitur un an’ulus

c BC,
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34 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
e DBC, angulo FCB , æqualis; de angulus
BCD, angulo CBF. Tarn euiinpriorcsduo, quam
poiteriores, æqualibus opponuntur lateribus , exi-
ftuntque fu ra communem bafiim BC, utriufque
trianguli B C, CFB. Quod fi ex totis angulis
æqualibus ABF, ACD, (quos æquzllcs du: jam
demonflravimus in prioribus triungulis) dctrahan-
tur anguli æqualcs CBF, BCD, (quos itidem in
pofierioribus triangulis modo Ifrobavimus cm:
æquales) fremanebuut anguli A C, ACB. fupra
bafim BC, squales: Oltenfum cil autem in po-
fierioribustriangulis, ôr angulos DBC, FCB, qui
quidem Iunt infra eaudem bafim BC, crie æqua-
les. lgitur ô: anguli fupra balim inter fe, de an-
guliinfraeaudcminter feluut æquales; ac proptcrca
Ifofcelium triangulorum. qui ad balim flint au-
guli, &c. Quod erat demoullraudum.

Coaonnanrum.
Ex hac propofirione quinia liqurt . omne triangulum

æquilnterum cm: æquiargulum qunxquc’ Hoc dt , in:
angulos cuiuslibct trianguli esquintai em- inter le æqua-
les. Sit cnim triangulum æquilarerum ARC. Œpnùm
igitur duo laura AB, AC. Inn: æqualia . a eiuur duo
anguii B , 8: C . æqualts. Item quia duo litera AB,
BC . (un: arqua": . erunt &- anguii C , a: A . æquahs»
ou": arums tus A, B. de C , arquais arum. (Qui!
ollendendum cm.

TIIEOR. 3. PROPOS. 6.
Si trianguli duo anguli roquait-3s inter fc

fuerint: 6c fub æquaiibus anguhs fubtenu
lacera æqualia inter le erunt.

IN triangule ARC, finrduoanguliABC, ACB,
fuper larus BC, æquales. Dico duo latera

illis oppofita AB, AC, efÎe quoque æqualia. Si
cnim non crcdantur æqualia’,.exiilentibus nihilo-
miuus augulis diétis æqualibus, erit alterum ma-
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jus altero; fit igitur AB, majus quam AC , fi
fieri potefi: Et ex AB, b ablcindatur in D, na:
BD, æqualis recta: AC, (que minot dicirur die
quam AB,) ducaturq ne trôla CD. Confidcrentur
jam duo triangula ACE, DBC. ln quibus cum
duolateta AC, CB, trianguli ACE, æqualia fint
duobuslateribus DE, BC, nianguliDBC, nuum-
quc utriquc , nempc AC, irfi DE, (abfcîcimus
cnim ex AB, :pliAC, conceflu advetfarij, æqua-
lem DB,) &CB. ipfi BC, cum fit nuum &idxm;
Sint autcm ô: anguli ACB, DBC, contenti diâis
lateribus æqualts, pet hypozhcfin: r Emnt trian-
gula ACE, DBC, æqualia, totum à pars, quod
fieri non POIL" d.Non igitur erunt latera AB,
AC, inæqualia, fi anguli B , 8: C, Iuper latus
BC. æqualcs fun: . ne totum parti æquale cire
concedamus: fcd æqualia caillent. Quare fi tri-
anguli,duoanguii, ôte. Quod demonltrandumerat.

COROLLARIUM.
chuitur ex hic pmpofitione , omne triangulum rquiJ

ongulum , id dl . nains omnes Inguli (un zqualu, tif.
aquilaterum. Qui quidem couvaient (il: corollarii
quint: propofitionis . ut liquct. Sint cnim trianguli
ABC, tu: anguli xquales. Dico ipfum ifl’e zquilamum.
Cutn cnim duo anguli B, 8: C, fint Iquales, a uunt
la": A8 , AC , zqualia. Ruth: cum duo lnguli A.
a: B,-fir.t :quales, erurt quoque latere AC, BC. aqua-
lia. 8c ideirco omnia tria leur: AB, BC, AC, zqualil.
Quod oflendcndum crat. j

THEOR. 4. PROPOS. 7.
Super eadem recta linea , duabus eifdem

métis lineis aliæ duæ reâæ lineæ æ uales,
utraque utriquc, non confiituentur, a aliud
arque ’alîud punéhm : ad eafdem partes, eof-
demque terminas cum duabus initio duâis refus
lineis habentes.

Uper recta AB conflituantur ad nôum
S quodvis C, duæ’rrgæ linea: AC, BLÉu

a

l’api-1.

143. m.
f: 7-
a 6. primi.

7.18. Il).
Dico fig.9. Io,
fuptr iman,
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fuper candem reâam AB, verfus pattern tandem
C , non poffc ad aliud punctum, ut a1 D, con-
flitui duasalias retins lineas, quælint æqualts lineis
AC, BC, utraquc attique. nempc AC, ipfi AB,,

uæ cundem habent tcrmîncm A; dt BC, ipfi
, quæ eundem etiam tcrminum polluent B.

Sint cnim , fi fieri potcll. rcetæ AC, AD, inter,
fc. à: reflua BC, BD, inter feeliam tau-ales.
Aut igitur punâum D, erit in aîtcrutru ne arum
AC, BC, ita ut recta AD, in ipl’am refit-am AC,
vcl, BD, in ipfamBC, cadat; autintratriangulum
ABC;aut extra. Sir primo punetum D, in alte-
ra teétarum AC, BC, nempe in AC, ut AD, fit
pars iplius AC. Quoniam igiml’ nette AC ,
AD, euudem terminum A , hrlDLÉlltL’S dicuntur
æquales, cri: pars AD, toti AC, æqualîs. jQilOd
fieri non potelt. Sir dcindc piment]: D, nitra
triangulum ABC; St duéla recru Cl), producano
tut ,teCtæ BC, BD , ulqil: mi E , 3c F. Quo-
niant igÎtur in triangulo ACD, pontintut lutera

. AC, AD, æ tialia, a crunt tumuli ACD, ADC,
» fupet bafim D , æquales; a [il autan angulus

ACD, minor angulo UCB; ncmpu pars toto:
Igitur 8c augulus ADC, minot crit cuit-m a’il:u*
lo DCE. Quate augulus CDF, pars ipfius ADC,
multo miner cri: Codcm anguzn DÇli. Rurliis,
quia in triangulo BCD , lama BC, BD, poutin-
tut æquaiia, r eruut :m,;uli CDlï, DLE, [un bali
CD, æquales. Ollenfum aut.m luit, quod idem
augulus CDF , muito lit mînor angulo DUE.
Idem ergo Augulus C91: , 8a nuum" cil angulo
DCE, & cidcm æquzilis, quod «Il minimum. Sit
pofiremo punâum D, extra tnangulum ARC.
Aut igitur in tali cric loco, ut nua linea filPCl’
altetam cadat,, dummodo loco D, intelligas C,
8c loco C, ipfum D; ex quo tutfus colligetur
pars æqualis toti, quodefi ablutdum.lAut in
tali crit loco, ut pollenorcs duæ llnCæ. ambiant
priores duas , fi modo loco D, iterum intelligas
C, 8c D, loco C. Quo ponte, in idem ablut-
dum incidemus, nempe angulum DCF. 8c mino-

n v
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LIBERPRIIPIUS. "37rem cire angine CDE , 8c eidem æqualem, ut .
perfpicuum cil. Aut denique punâum D, (un 145.111.
exit extra triangulum ABC , ut alter: linearu’m fi. 1;,
pofleriorum, rit-mp0 AD, lacet altetam priotum,

. ut ipfam BC. Duéla igitur recta CD, cum in
triangule ACD, lutera AC, AD ponantur z- -’
ualia, d erunt anguli ACD, ADC, fupra bafim demi.
D, æqualcs: Ac proindc ccum angulus ADC, 99.".

miner lit angulo BDC, pars toto, erit 8: angu- -
lus ACD, minot codent angulo BDC. Quart:
multo miner cri: angulus BCD , ars anguli
ACD , au ulo codem BDC. Rurlgr cum in
triangule B D, lutera BC, BD, ponantur æ na-
lia, a erunt anguli BCD, BDC, fuper bafim D,
æ uales; En autem jam ofienfum, angulum
B D, mnlto elfe minorem angule BDC. Idem,
igitur angulus BCD, 8c miner en: angule BDC,
à "eidem æqualis, qued et! ablutdum. Non ergo
æ uales funtîntet le AC, AD, ncciuterfe quoque
BLC, BD. Quare fupct eadem reâalinca, duabus
cifdem mais lineis. &c. Quod crut demonfiran-
dum.

THEOR. 5. PROPOS. 8.. m;

a y. primi

Si duo triangula duo laiera habuerint duo-
bus lareribus, utrumque unique, æqualia, ha-
buerint veto 8e balim baiilæqualem: Angu-
lum quoquc Tub æqualibus rectis lineis con-
tentum angulo æqualem liabebunt.

SInt duo lateta AB, AC, trianguli ABC, due- 713.111.
bus lateribus DE, DF, triangulî DEF æquà- fg. 14..

lia utrum ne utrique, nempe AB ipfi DE, 8c
AC, ipfi F; fit autem 8c bais BC, bali EF,
æqualis. Dico angulum A, æqualem elfe angulo. 4 - .
D , quorum videlicct uterque diâis lateribus
contînetur. Nain fi mente intelligatur bafis BC,
fuperponi bali ÊF, a neutra excedet alteram, fic! . nm.
pun&um B, congrue: punâe E, à: punétumC,

C 3 ’ purifie
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puuâo F, cumlhæ bafcs ponantur æquales inter
fe. Deîndc fi triangulum ABC, cegitetur cadet:

l fuper triangulumDEF, cadet punûum A, autin ip-
fum punitum D , autalio’. Si punélumA, in ipfum
pullâumD, cadet, congruent li ai mutuo triangule-

i 8- Nm rumlatera,cum penantutæqualia;Ac proptercaaan-
gulus A , æ ualis erit Angulo D, cum "curer alterum

ngflf. excedat. uod fi puriétum A , alio dicatur ca-
,Ilg dere, ut ad G, quomodocumque id contingar,

choc cit, five in latus ED, five intra triangulum
EDF, five extra , ut in figuris apparet; erit per-
petuo EG, (qua: eadem en, que BA,) æ ualis
ipfi ED; 8e FG , (quæ eadem en, quæ CA,)
æqualis ipfi FD, propterea qued lutera unius tri-
anguli æqualia penuntur,latetibus altcrius. Hoc

b1.prim:. autem fieri non poire, Jam dudum la demonllra-
tum en, cum tam reëtæ EG, ED, terminum
cundem E , quam reélæ FG, FD, cundem limi-
tcm F, poifidcant. Non igitur puntïtum A, ca-
det me) quam in punétum D: ac proptcrea angu-
lus A , angulo D , æqualis erit. Quare fi due
triangula duo latera habuerint duobus lateribus,
8Ce. Quod erat demonilrandum.

SCHOLIUM.
Si dm! triangule bafër habiterim quia: , (9’

angulu [KM bafir confluant: 49111114.: , mrumque
«trique : Habcbum gangue relique laiera (gadin,
utrumque unique , qu videlicer tèuzlliâkl anquli:
fibrendumur , angulquue "ligua: hlfi’e lateïibta
inclufin «quam.

l

Îlg, m. 353,015»: bali: BC’ , 1711415: bali EF, Es’ augrdn:

fig, .4; B, agada E, angulufqu C, au ulo DFE. Dico
latta gangue AB, [Mari DE, leur: AC, [cricri
DF, 4’ tu]: gy? , traduiriez: A, angelet D. Na»:

E 34W". fi fifi: afifuperpnnatxr, a congruent-fiât mutuo ex-
tnm cm, un un (2’ En: «gaulera»: quina.

Quart

IL ..’ -.

la

tu. I
* 4
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Quart omnia fibi congruent , propteruqn ou lin in-
ter je]? enclin "un.

COROLLARIUM.
Porto ex antecedente huius came propofitionia non

folum colligi pareil, nnzulvs lareribus unlibus contentes
squales un, verum etiam reliques ange a, qui sa barca
conllituuntur, utrumquc unique, ut angulum B, a ulo Il). DE; a
E . 6! angulum C, aneulo F , immo tornm triangu un fig. u, -
tari rriangulo . ut confia! ex eadem luperpofirione nain: i
trianguli luper taltetum. Nana fibi mutuo congruent 6:
aiâi anguli . a rota triangula , ut perfpicuum cit.

PROBL4.PRÔPO&9. m
Datum angulum reEtiIineum bifariaru

fccare. ’
Sltdividendus reéfilineus angulusBAC, bifariam, un)";

hoc cit, in duos angulos æqualcs. In "a; fil. I7.
AB , iumatut quodcunque punérum D, 8c recta: , .
AD, a feeetur ex AC, recta AE, æqualis, du- "mimi;
catutque reâa DE. Deindc fuper DE, b confli- b1. pima,
tuatur triangulum æquilatcrum DFE, 8c ducatur -
recta AF , dividens angulum BAC, in anguloi
BAF, CAP. Dico hos angules inter f: cire
æquales. Cum cnim latera DA , AF, trianguli
DAF , æqualia tint latcribus EA, AF, trianguli
EAF , utrumque unique , qued DA, ipfi EA ,
pet ceullrué’tionem, fit uale, 8: AF, commu-
ne; Sit autem 8: bafis F bali EF, æqualis,
propterea qued triangulum DFE , confiruétum
en æquilatcrum: è-Erit angulus DAF, angulo Cam;
EAF, æqualis , ideequc angulus BAC, divifus I i
bifariam, qued erat flciendum. -

,

C4 ’PRŒ
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. e: ’ PROBL. 5. PROPOS. to.
Datam reflam lineam finitam bifa’iam fecare.

113.," SIt rafla finita AB , dividenda bifariam, id cit
fi, L in duas partes æquales. a Del’cribzuur filper
".pr’ L AB, triangulum æquilarerum ARC, CUJUS angu-
typisa, lus C, pet reflam CD , b dividatur bifariam,

reâaquc CD , refilant AB, fccct in D. Dico
rectum AB, bifariam elfe divilhm in D. Quoniam
duo latera AC, CD, trianguli ACD, æ ualia
faut duobus latctibus BC, CD, trianguli CD,
uttumque utrique, nempc AC, ipfi BC, cumfint
ambe latera trianguli æquilateti, 8C CD , cil com-
mune; Efl autem 8c angulus ACD, angine

5:4;primi- BCD, æ ualis, par conitruéliouem: :Erit bafis
AD , bali BD , æqualis. Datant ergo rectum
AB, bifatiam fccuimus in D, qued facere oper-
rebut.

a. PROBL. a. PROPOS. n.
Data reâa linea , à puné’to in en dntO,

rectam lineam ad angulos rectos excitare.

1,13, 17, Bêta linea data fit AB; 8c in ca punâum C9
fg, h à que Jubemur 614,;ch fupcr AB, lineam ad

Angulos retires, feu perpexidîcuiarein. A punéto
.;.primi. C, fumatur reâa CD, a cui tequalis aureratur
br.primi. CE. Deindc fupcr DE , I; conflituatur triangulum

æ uîlaterum DEF, arque ex F, ad C , ducatur
ne a FC, quam dico elfe perpendicularcm ad
A3. Quoniam latera DC, CF, trianguli DCF,
æqualia fun: lateribus EC. CF , trianguli ECF,
utrumque attique, nempc DC, ipfi EC, pcr con-
(truâionem CF, commune; Elt VcrO de ba-
fis DF, bali EF, æqualis , 0b triangulum acqui-

i8. - i. laterum: :Erunt anguli ad C, contenti dictis
a ".44. latetibus , æqualcs. d Quatre dicctur utcrquc

* ’. - , . recrus,
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mans , arque adao FC, rafla, ad AB, perpendi?’ .
cularis. Data igitur reâa linealà punéto in et * C
dam, &c. Quod faciendum cm. .

PROBL. 7. PROPOS. 12. CIÆÏ
Super datam re&am lineam infinitam , .

date pun&o , quod in ea non cit, perpendi- -
cularem reâam deducere.

I: méta AB, intermînatæ quantitatïs, 8c extra 143.17.
ipfnm punétum C, à uo Oportcnt lineam , .

perpendicularem deduccre a reânm AB. Centre
C, intervalle VCI’O quolibet circulus dcfcribatu:
efccans AB, in D, 8: E, (quoninm intervallum c 3.20111.
afTumptum tantum elfe debct , ut tranfcendnt
reâam AB; alias eam non fccaret.) a Divîfa 1104H
autem rafla DE, bifariam in F, ducatur refis
CF, quam dico perpendicularcm cire ad A3.
Si cnim ducautur CD, CE , crunt duo later:
DF, PC , trianguli DFC, æqualia duabus lauri-
bus EF, FC, trianguli EFC, utrum ne unique
pet conllruétiouem; cit nutcm 8c bali CD , bali
CE, æqualis, d cum hæfint ex ccntro C, ad cir- a 3,. à].
cumfcrcntîam. Quare l: crît angulus DFC, une sa, pi...
gulo EFC, æqualis &proptcrcautcrque tcâus a; a... M
Duc’la cl! îgîtur CF , perpendicularis, quad fa: 4 C

cicudum crat. .THEOR. 6. PROPOS..13.- ,5);
Cum ’rèEta linea fuper reëtam comment

lmeam angulos facit , aut duos refiles, aux:
duabus reéhs æquales efficiet. . u
REâa linea AB, confikcns taper raflamDC,’ 110.0:

facîat duos nngulos ARC ABD, Siuîgitur fig 43
AB, fuerit perpendicularîs ad CD , r «un: dîéH ("fifi
angulîllduo mai. Si Vert) AB, mon filtrît’ d V
pendiculuis, «fadet u’nËm quidam angumn- n

f

v

(un,
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film, alterum veto scutum. Dico îgîtur ipfos

alun-,5 duabus elfe reâîs æquales. d Educatur cnim BE,

e ne. mu. EBD

ex. B, perpendicularis ad CD, ut tînt duo anguli
EBC, EBD, rcéti. Quoniam vcro au ulus redus

e æqualis dt duobus DBA, A E; ferunt,
fichu appodto communi nugulo reâo EBC , duo reâi

EBD, EBC, tribus angulis DBA , ABE, EBC,
(leur. æquales! RurlusBîuia gangulus ABC, duohus
a 3.1"». angulîs ABE , E , æqualis efi; a crunt, appo-

fito communi angulo ABD, duo anguli ABC,
ABD, tribus angulis DBA , ARE, EBC , æqua-

. les. Sed eifdem his tribus oflendimus, æquale:
etiam :er duos rectos EBD, EBC; quæ autcm

hum. eidem æqualia , I: inter. fe funt æqualia. Duo
îgîtur anguli ABC, ABD, æquales fun: duobus

-- g ; reâis EBD, EBC. Cum ergo méta linea fupra

n’a"

bflUv

. v

retâtant coufiltcns lineam, &c. Quod oflendere
, - oponebat.

QTHEOR. 7. PROPOS. 14.
" Si ad aliquam refilam lineam, atque ad

e"us punélum , duæ roche lmeæ non ad enf-
ç, cm partes (même cos , qui func deinceps ,
"angulos duobus mais æqualcs lècerint; in
l’ direélum erunc inter (è ipfæ rcflæ lineæ.

unir. AD punélum C , linea: méta: AB, in dîverfas
0 f parte: eduâæ fint duæ retira: CD, CE fa-

cientes cum AB , duos angulos ACD, ACE ,
vel refilas , vel duobus reâis æquales. Dico ip.
fis CD, CE, inter fe efïe conflitutas in di-
refium, in ut DCE, fit un: linea. méta. Sienim
non en retira DCE; produéla DC, ad artes C ,
in dire&um, 8c continuum, cedet au: upra CE,

.. luth-fit refis DCF, au: infra CE, ut fit refis
ï. DCG. Si cadit fupra , cum AC, confinait fuper

"giflai reâam DCF , d fient duo nnguli ACD, ACE,
duabus nais æ uales; Ponuntur sutem 8c duo

hmm mguli ACD, A E, çquales duabus redis; 58C
omnes

. . L

n----- A - -
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omnes rem fun: inter fe æqualcs. une duo
anguli ACD, ACF, duabus angulis AC , ACE,
erunt æquales, ablato igitur’ communi angulo
ACD, c remanebunt anguli ACF ACE, interfe e 34m.
æquales, par: 8c totum, d uod efi abfurdum. d9oM
Non igîtur tafia DC,’ produ a cadet fupra CE;
Sed neque infra cadet ; Eadem cnim ratioue pro-
barcutur anguli ACE, ACG, æquales. Igitur
DC , produéta eadem efficîctur, quæ CE; prop-
tereaque, fi ad aliquam reétam lineam, atque ad
ejus punâum, &c. Quod demonllraudum eut.

THEOR.8.PROPOS. 15. fi;
Si duæ re&æ Iineæ fe mutuo fecuerint,

angulos ad yemcem æquales Inter fe effi-
aient.

Ecent fe duæ reâæ AB, CD, in punao E 1.43.15.
utcun ne. Dico engulos , quas faciunt ad fg.-6.;Ç;

verticem , inter le ’effe æquales, angulum vide-
licet AED an ulo BEC, 8: angulum AEC,
angulo BED. àuonîam refis DE , confiflit fu-
per reâam AB, b erunt duo anguliAED, DEB, lugipfl
æquales duobus mais. Rurfus quia méta BE,
fuper reâam CD , confiliit, erunt eadem ration:
duo anguli CEB, BED, duobus métis æquales. . .
Cum igitur c omnes rcé’ti au uli inter le fiat cil-N
æqualcs; erunt duo anguliAE , DEB, duobus
angulis DEB, BEC, squales. Dempto igitur
communi angulo DEB, d remanebît angulus a 34mg
AED, angulo BEC, æqualis. Eadem ratione

’confirmabitur, angulos AEC, BED, inter f:
æquales erre. Nain duo anguli AEC, CEB,
h: qui duobus funt mais æ uales, æqualcs «un; "hm
duabus quoque angulis DE , BEC, qui duobus

’ nais funr æquales. Ablato igitur angulo communi
BEC , f temanebunt anguli AEC, BED, æqua- f 5m
les inter le. Si igitur duæ refila: linea: fc mutuo- .. ..
recuennt, &c. Quod attendue oportebat. * i a Z

U’.L
çà!
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COROLLARIUM.L
r - I Euclide: colligit ex demonflrztione hujus theorematir.

(ex (entend: Procli , quoniam alia exemplariu hoc corol-
Ierium non habent) dons lineastrréhs fe mutuo (cames.
efiiCcre ad punCtum (tétinnis quatuor enguloe. quatuor
Idris angulis zquales. Nlm in nemonflratione olienfum
fuit. nm duos angulos AED. DEB, quzm duos AEC,
CEB, duabus :ch «au rquales. per 13. propof. Om-
ne: tgitur quatuor anguli ad E . Conflituti zquipullent
bis duabus "au: angulir. ou": quatuor métis squale:
aimant.

cono’LLAktUMJL
. lehm mime Colligemus. omnes annulas cirez unum
8: idem punûum coniiirutos. quotcunque fuerint. qua-
tuor duntaxat «au angulis æquales eût. Si cnim ex,
E. ah: "ne: quollibct cducantur, dividcnrur folummodo

me ses; illi quatuor nnuuli ad E. Conflituti, in plurima: partes,
"W squat omnes fimul fumptæ taris (une adæquentur. Cum

ergo illi quatuor anguli æquales fiat quatuor «au. ex
r. corollurio , "un; quoque omnes alii fimul fumpü
quatuor tantum mâts æqualec. Ex quo perfpicuum «à.

, .,.; «une fpatium punftum aliquid in piano circumüarr ,
t, uivalcre quatuor reûis angulis . ut multi aué’torcr

garum: quia omnt: anguli . qui cire. illui punétum
confluai pofTunt . quatuor funt métis Ineulis arquiez.
Simili modo conflit , quotlibcr lineas redus fi: inwcem
Examen facere Id puné’tum fraierais anguloe æqualts
quatuor mâtin.

44" PROCLO.si ad aliquam reflua! lineam , ad ejufqu
figura», du refît linea mm ad enfin» par.

ï: W1? a: [me , angelot ad verriez»: 44min fen-
n’m; refît tine: in tirailla» [du mon»

Pli. E: parfin E; "de AB, in 11’11"13 pare: apr-
le. 5A l dilater de: "au ED , E0 , fuient: aïs:



                                                                     

MÈ-F:

LIRE]! PRIlllUs.l 4:,AED , BEC , inter [e e «le: : Vel «rien du;
AEC , BED. Dira leur Ç, ED, en un
[fuam "624m. QIOUÎIM. "in saga au AED ,
«quad: e]! angqu BEC ; «Mite communi «gale
uED , b "un; du qui; dED , DER , datcha [gaur-J
arguât CEB, BED. quel": Sed c axgnli AED, e13.pid
DER , [une qui" dauba: redit. [gaur a du
(71:3.l BED. dauba: un: redû cipal". Quanta-
brem BC, E0 , a "un: linea and "au. He: "çw
«un», et vida, converfum d! prapqfitioui: decimt- l
gaine.

THEOR.9.PROPOS.I6. "i;
Cujufcunque trianguii uno latere produêto,

cmernuè anguius utrolibct interne, ô: oppo-

fito, major cit. i
TRianguli AEC, lattis BA, producatur ad D. 143;.17,

Dico angulum (XIGI’IIUID DAC, majorem flip,
elle interne, & oppolito ACD, itcmque majOrem «
interne , 8c oppolito ABC.tDiviuatur a cnim amphi
AC, bit-triant in E; & ex l3, pu E, extcndatur
recta BEF, ita ut EF, à ablcitia lit æqualis rtâæ b 3.priai
E13; ducuturque rcâa FA. Quoniam imbu: la-
tcra CE, E13 , trianguli CEB, æquatia fuut late-
rious AE, EF ,- trianguli AEF, utrumquc utri-
que, pcr coufiruôtinncm ; Sunt auteur 8c Auguli .
ad E, dîeiis interibus Comprehcnfi , a inter fe "jura
æquaics, cum tint cirez! verticem E, 8c oppofiti:

,Erit d bafis CB , æqualis bali Ali, 8c angulus (14..er
ECB , angulo PIAF; E11 autcm angulus DAC,
’externus major angulo EAF, totum videlicct
parte. lgitur 8c externus angulus DAC, major a l
erit interne , de opppfito angulo ACB. Quod fi .
latus CA , roducatur ad G ; 8c A8 dividatur .-i- a
bifuiam in ; extendaturque rcétaC ,,nt HI,
æqualisi fit reétæ BC, , 8c ducatur reâa 1A : de- , ï
mouflrabitur eadem prorfus ratione , angulum
externurn GAB, maiorem elfe interno angulo,
Ct oppofito’ABC.; Et! auteur e angulus DACl , "52m

angu o
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angulo GAB , æqualis cum lineæ’BD, CG, fe
mutuo fecent in A. Îgitur 8: angulus DAC
major terit interno 8: oppofito angulo ABC. Et;
autcm idem angulus DAC, major u ue oflen-

i fus angulo interne 8: oppofito ACE. ujufcun-
ne ergo trianguli une latere produâo, &c.

and demonltrandum crat.

ne; THEOR. 10. PROPOS. 17.
Cujufcunque trianguli duo anguli duobus

métis funt minores , omnifariam fumpti.

1:48.17. SIttrianËulum ABC ; Dico duos angulos ABC,
fi. 8. 8: A B, minores efl’e duobus rectis; Item

duos CBA, 8: CAB; Itemque duos BAC, 8:
BCA. Producantur cnim duo uævis latera,
trempe CB, CA, ad D, 8: E. uoniam igitur

drapa-i dangulus ABD , externus major en interno 8:
oppofito angulo ACB; fi addatur communis

044mm angulus ABC, e erunt duo angulilABD, ABC,
fr;.pn’ni majores duobus angulis ABC, ACB: f Sed

ABD, ABC , æquales funt duobus mais. Igi-
tut ABC, ACB, minores funt duobus rectîs.
Endem rationo erunt anguli CBA , 8: CAB,
minores duobus mais. Nam cum angulus ex-

16.primi tcruus ABD, g major fit angulo CAB, interne,
g 44ml. 8: o pofito; la erunt, appofito communi angulo

ABC, duo anguli ABD, ABC, majores duobus
îISŒfiW angulis CAB , CBA. Cum ergo i duo illi

duobus métis tint æqualcs, crunt hi alii duo
duobus mais minores. Non facus oflcndcmus,
duos BAC , BCA, duobus efl’e mais minores.

amphi. Cum cnim angulus externus BAE, m major fit
intemo 8: oppofito angulo BCA; fi apponatur

I 14?". communis angulus BAC, n erunt duo anguli
n BAE, BAC, duobus angulis BCA , BAC ,

etsært’m’ majores : ac proindc cum illi duo a fint duobus
métis æ ualcs, erunt duo hi minores duobus

»rc&is. ujufque îgitur trianguli , ôte. Quod

demoncrandurn era . - * l x
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.EX PROCLO.
Hâte ruffian»: efi , ab eadem page ad eadem un. tr,

"am hum un pane dallai plarer linea: perpfl? ug
Jicularer , quam am. Si exim fieri [me]! , a!!! i ’. ï 7
un!" ex Il , ad "(leur BC , du: perpendiculaire:
dB; AC. bruneigitur in triangule ABC, dad- " in
anguli huerai B , 65’ C , Juche: redît) cquder’, .
cum fin: duo refli , quad efi abjurdum. a Sultan-W
enim quilibet du anguli in triangule "rauque
oflenfi minorer 4140514: "élit. Non ergo p un: per-
pendicularer, quam and, ex A , ad BC, kari
mon. Quod efl propajîmm.

COROLLARIUM. I.
Confier etiam ex hit, in omni trianguio , cujus unua

angulus fuerit flétan . Vel obtufua . relique. ure acumen ’
Curn cnim pet banc proyer. duo quilibet anguli fine
duabus «(tir minorer. maire efl, fi unua fuerit "au,
vel obtufus , quemcunque reliquorurn cm: acutuln , ne
duos angulos in triangulo reclus , aut duobuat ne.)
majores effet fateamur.

C0ROLLAR!UM.IL
Sequitur etiam ex hac propofi fi linea "a: cum alia.

"a; anguios inatquales fatiat , unum acutum , a: obtu-
fum altcrum , lineam ptrpcndiculartm ex quovis en!
punâo ad airain illam nom. demnmm cadere ad parte:
acuti anguii : Faciat cnim méta AB , cum rafla CD. 148.17.
angulos macquais , trempe ABD. acutum . a: ABC,fig. 9.
obrofum , ormittaturque ex puna!) A , quoeunque ad
CD , perpendicularir AD. Dico AD . cadere ad panel

’anguli acini ABD. Nain fi non cadi: ad parue nanti
anguli ABD , cadat fi fiera porta: , ad pattu anguli
obrufi ABC. Igitur duo angon ABC, ACB. abrutit: a
reflua . in triangule ABC . majorer funt duabus nain
b fed a: duabus Rôtie [ont minorer , quod et! abfurcum. lutrin
Non ergo ex A , petpendicularie ad CD . deduéta cadi:
:1!qu anguli obtuli.- Œare ad putes acuti ragoûta. il. .-

tt. , . i. r.. 4Ç Q:a ut et
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COROLLARIUM.II[.
Pari ration: fit ex hac propof. manifefium , omnes

J. quiet trianguli æquilateri . 8e duos anguloa trianguli
i I. Ifoofcdis lupra balin . elfe acutos. Nam e cum k quilio

ber duo in triangule æquihtero. a: duo in llculcele
mpmfupn badin lint inter le æquale.: 5 dfintque limul tant

illi duo , uam hi duabus métis minores : erit quilibet
inorum le o miner . hoc e11 . acutus. Si cnim nana
foret . au: obtuful, ell’ent aube vel duabus métis æqua-
le.. aut majorer.

un). THEOR. II. PROPOS. 18.
Omnis trianguli ma’us latus majorem

angulum ubrendit.

113.17. IN triangule ABC , fit latus AC, majus latere
fg. 10- AB. Dico angulum ABC , l’ubtcnfum à

majori’ latere AC , majorem elle augulo ACB,
Ïi à minori latere AB, fubtcnditur. Nam ex

.3.primi C , a anticratur AD , æqualis ipli AB, 8: du-
catur roda BD. Quoniam igitur duo latcra

b;.primi AB , AD, æquaiia funt pet conflructionem, à
erunt anguli ABD , ADB, æqualcs t lift autcm

"spin. cangulus ADB , major angulo ACB. Igitur 8:
angulus ABD, major crit angulo ACB. Qua-

dmw, mobrem cum 4’ angulus totus ABC, major ad-
huc lit angulo ABD; crit anguius ABC, multo

Amajor angulo ACB. Eademtratioue, fi lattis
AC, majus ponntur latere BC, ottendcs angu-
lum ABC, majorem elle angulo BAC; fi trimi-
rum ex CA, ablcindatur linea æqualis ipli CB,

,&c. Quare omnis trianguli majus latusmajorcm
angulum fubtendit. Quod demonfirandum erat.

COROLLARIUM.
hoc fequitnr , omnea un engaina trianguii Salenila

k: La inquiet. Sit cnim triongulin: Salenum ABC.
aujna
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cnim maximum quidem latta AC. mmimumaumn BC,
k mediurn locum tubent AB. Dico ejuldtm canna
engaina inæqualra elfe. Cura cnim mue Ac. renom
majus latere A! . erit per liane propoi ançu us B.
angulo C. major. Eadem ration: major crit IDgDills C,
"calo A , quanquuidem a: lame AB. latere BC, majua
ponitur. Sunt igitur omnea ne: anguli irnqualrr. mali-
mua quidem B , minimua veto A . a: C . mediumloeuna
inter utrnmque teneur.

THEOR. 12. PROPOS. 19.
Omnis trianguli major angulua majori

lateri fubtenditur.

4,,
en:

IN triangule ABC, angulua B, major fitvangulo 111M
PJ. Dico lattis AC , fubtendens majorem

angulum B , majus elle latere AB, qued angu-
lum minorent C , fubtendit. Si cnim latus AC!,
majus non en latere A8 , crit Vel æquale illi,
vel minus. Si dicatur AC, æquale elle ipli AB,

in ne

a crit angulua B, æqualir angulo C ; en autem a tu"!!!
a: major per hytnethefin, qued cl! ablutdum. Si
veto AC , minus en": dicatur latere AB , duit hlm
angulus B, fubtenfus à minori latere AC, miner
angulo C, fubteêfo à majore latere AB; Ponitur
autem major , uod magie en abfurdum. Cum
igitur AC , lattis ncque æqUale lit lateri AB,
neque minus eo , crit majus. Eadem ratione
probabitur , lattis AC , majus elfe latere BC, fi
angulus B, major elle concedatur angulo A.
Omnis ergo trianguli major angulus majori la-
Lori l’ubtenditur; Quod demonlirandum propane.
atur.

COROLLARIUM;
Sequitur ex hac propef. omnium natrum et quai

parian ad refrain quamcunque duâarum . eam , quæ
peqændicularie eh. elle minimarn. Ducamur cnim ex
Punâo A . ad refilant BC. quoteunque lintæ AD. AE,
AB, 3’ alite . quarun AD . lola lit perpendicularia ad

D . 3G:

ne n;
une
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BC . k mon": dia , cum ci codera pund’o ad tandem
reflua fol: un: perpendicularis duci par". ut ex Proclo
ad propof. I1. demonfiravimm. Dico omnium minimum
afro A0. Nm) in triangule AED . cum duo anguli

bl7.rÏMÎ ADE , ABD, 511m duabus refis minores, pomturque
c1,.[1imi ADE, rcâus; cri: Mil) , acurus. (mue cmljus crit
» 12m AE, latere A0. Eau-m mwio nltcndemus, omnes

alias "au majores CIT: «a: AD, a: pruindc perpendi-
cularis AD. omnium crit minima.

un TIIEOR. 13. PROPOS. 20.
Omis trianguli duo latcra rcîîquo funt

majora, unLnodocunquc alfumpza.

in. tr. SIt- trimgulum ABC. Dico quælîbct ejus duo
fg. l A Inter: ,. ncmEc A8 , AC , fimul majora cllè

tclî uo latere C. Producatur unum ex illis,
a biwa ut A, ufquc ad D, a fitquc (6&1 AI), æqunlis
m alterî lazcri non produéto AB, ë: ducatur recta
. A DE. Quonînm igitur duo lutta AB, AD ,
f ;.pr?1ni æquaîia inter fa filllt, pct conflructioncm, fcrunt
.- ,. angulî ABD, ADB, æqualcs inter 12: Efl autcm
g Nm. vangulo ABD, g male: axlgulus C81). Igîtur 8C

angulus CBD , maye: crît agç, tir.) ADB. ln
Ïtriaxxgulocr;;uCBD, latus C171)". ç’Ofitum majori

h19.primang,uloCBD, r5 nlîjuS’crÎîÏlfch: BC, quodminorî

  ..angu10 CDB, opponftur. klum islîcur duo Inter:
AB, AC, fitnul ævualïn fint ipfi CD, (fi cnim
ægunîibus AB, A] , commun: :ddamr AC,

i 3.3"». .1 en! mm æqualia; nîmirum linea compofim ex
.AB, AC , 8c linea compufim ex AD , A0,)
crant’qtiazQLle lama AB, AC, fimul mijorn la-
tere BU. Eolcm modo dunmflmbitur, quælibct
:1131 duo latent Hayon. file rem un. Quarc om-
ni; trîaüïüli duo ÎMCIJTL’LÎLPO mm majora, &C.

Quod demonthaulum cm.

T1 IEOR.
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THEORILPROP032L w
Si fuper trianguli une latere, ab extremi-

tatibus dure recta: lineæ interius conflitutæ . .. n N
fucrint; in: conflitutæ reliquis trianguli, duo-
bus iatcribus minores quidem erunt, majOe
rem veto onguium commebunt.

N trianguio,ABC, fupcr extremitntes B,’& C, 118.17;
latcris BC, intrn triangulumconltituantur du: fig. a, ’

rcflæ linon: BD , CD, in punGtu D, concurren- i s
1:5. Dico BD, CD , fimul minores are duobus
larcribus 13A , CA,.fimul; At veto angulum
BDC, majorem angulo BAC. Producatur cnim
airera lincarum interiorum , nempc BD, ad pun-
c’ium E, Maris CA. Quoniam igitur in trian-
gulo BAIS , duo lutera BA , AE, emajora fun: "opfim;
latere DE, fi addatur commutiez EC, a arum 34.11.11.
13A, AC, majora, quam BE, EC. Rurfus qui:
in triangulo CE0, duo lutera CE, ED, bmajora hop,"
(un: latere CD, fi commune apponatur DE, ’
c crunt CE , EU , majora , quam CD , DE; c 4,41.;
Oflenfum vcro jam fuit, AB, AC, major: tire, A
quam BEL, EC. Multo igitur majora crunt BA,
CA, quam BD, CD, quod primo proponcbatur. C
Præterca, quoniam sanguins BDC, d maior cit (116-2710,;
magma Dix), czmnus interno; &angulusDEC,
angulo BAC, major quoque cit, candcm 0b
nullam. Exit un lus BDC, muïto major anguio
BAC , quud ccundo proponcbatur. Si igitur
fupcr trianguii vmo laine, ab cxrrtmitatibus, &c.
Quod cm: oucuicndJn.

PROBL3.PROPO&2L am
Ex tribus rcâis lineis , quæ fin: tribus dal

gis rcftis lineis æqunics , trianguium confii-
tuere. Oportet autem duas rebiqua c112: ma-

D 2 . jorcs
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k’ U1

532W!

g. l 6.
443. V.
fg. I.

un. IV.-
fixo Ir-

b If. J4.

a rpm.

ç. 2001.1013 cramant un.
’ores omnifariçm fumptas: quoniam uninfcu-
Jufque alanguir duo Iatera omnifarmm fump-
ta reliquo funt majora.

TRcs lineæ "au: datæ (in: A , B , 8c C, qua-
mm quælibct duæ reliqua (in: majores,

(Alias ex îpfis non poirer conflitui triangulum,
ut confia: ex propofirion. 2.0. in qua oitcnfum
fuit, duo quævis Inter: trianguli relique me
msjora.) oporteatque confiruere rriangulum ha-
bens tria lutera tribus datis lineis. æqualia. Ex
sfumpta refis quavis DE , infiniræ magnitudinis
a abfcindatur recta DF , æqualis reétæ A. Et ex
reliqua FE , reâa FG , æqualis rec’tæ B; 8: ex
rehqua GE, teck GH, æqualis reflet C. Deinde
centra F intervalle vero FD, circulas defcri-
batur DIË. Item centro G, intervaiio nuum
GH, alius circulus defcribatur HIK, qui neccflà-
rio priorem fccabit in punais I, 8c K, (cum
cnim duæ FD, GH, majores ponantur méta
FG; fi ex FIE , fumntur refis FL , æquniis ipfi
FD: 8c ex CD, recta GM, ætËalis ipfi CH,
cadet punétum M , inter L , 8: . Si namque
M , caderet in L, punétum, client CM, FL,
hoc cil, CH, 8c FD, æqualcs rcâæ FG: Si vero
M , caderct inter G , 8c L , cirent cædem duæ
FL, CM, hoc cit, DF, CH, minores méta FC,
quorum utrumque cit contra hypothcfin. nid
qued ex appofin’s figuris apparat) ex quorum
quolibet , nimirum ex K , ducautur ad punéin,
1*, G, reâæ KF, KG, factumque crit triangu-
lum FGK euyus huera dico æqualia eue datis
métis A, Ë, 81 C. Cum cnim recta FK, b æ-
qualis fit rcéiæ FI), 8c mâta A, pcr tonitruaie-
ncm cidem FD, mquaiis; a crit lulu: FK, reÇtæ
A æ ualc. Rurfus, quia GK, æquaiis cit ipfi’
G121 , rafla C , eidcm CH; crit quoqueiatus
GK, reéiæ C, æqualc: Pofitum autcm fuit pet
’confirufiionem , reliquum hm: FG , reliËc

F î"au: B, æquale. Omnia igirur tria laura .
FC, 6K, tribus datis mais A, B, C, æqiualin

um.



                                                                     



                                                                     



                                                                     

LIBERPRIMUS: :3funt. Confliruimus ergo ex tribus «au: lineis,
quæ fun: tribus datis reflis lineis æquales , trian-
gulum; Quod faciendun: crut.

PROBL. 9. PROPOS. 23.
Ad datam re6tam lineam, datumque in ca

punEtunï , date angulo rec’tilineo æqualem
angulum reâilineum conflituere.

Dm: «a. fit AB , datum ue in e: punaum La. V.
C, 8c dams angulus D F. Oportot igitur fig. a, -

ad "étain A3 , in punâo C, angulum confli-
tuere æqualem angulo E. Sumantur in refiir
ED, Eh , duo puué’ta utcunque G, H, quæ
redis GH ,iconnee’tantur : Deinde aconflituatur surin!
trimguium CIK , habens tria latera æqualia tri-
bus mais EG GH, HE, in ut CI , æquale fitipfi EG; a; ère, ipfi EH; a; ne, ipfi on.
( uod facile fier, fi CI , fumatur æqualis ipfi
E , 8: CL ipfi EH, &.IM, ipfi GH. Deinde
ex centris , 8c l, intervailis vcro CL, 8e IM,’
circuli defcribantur feeantcs fcfe in K &c.) Dico
angulum C, æqualem clic angulo Quoniam
cnim duo latere Cl , CK, æqualîa funt duabus
lateribus EG, EH, utrumque utrique, 8e bnfis i
1K, bali GH, per conilruc’tionem; b critiangu- b aria;
lus C, angulo E, æqualis. Eiïccimus igitur an- ’
gulum ad C , æquaicm angulo IF. , &c. Quod
tacere oportebat.

THEOR. r5. PROPOS. 2;. me.
Si duo triangula duo latera duobus laiteri-

bus æqualia habuerint; utrumque unique ,
angqum veto angulo majorem fub æquali-
bus métis lineis contentum: Et bafin bali
majorem habebunt.

DUoiaterxAB, AC, trianguiîABC cgualinfint 713.9:
duobuslateribus,DII)ï.,DF,trianguliÔE ,utrum- fig. 3, i

» 3 que
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, ueutrique, ncmpcAB, ipfi DE, &AC, ipiiDi’;

nguius veto A , major lit anguio EDF. Dico
Bafin BC; majorem clic bail: EF. Ad lineam

bgnrimi cnim DE, ad cjufque panetum D, bconiiituatur
V augulus EDG, æ ualis angulo A; (caduque re- ’

êta DG, extra trunguium DEF, cum anguîus
EDF , miner gelutur angulo A) punaturqnc

c3.’riy.i DG, æquniis ipu DF, c hoc CR, ipii AC. Ducia
dcinde rei: EG ; cadet ca dut fupra rectum E13,
zut in ipiam, au! infra ipfnm. Catin: primum
fupra EF , ducaturque rcztzi FG. Qnîa ergo
latent AB, AC, æqualia flint lateribus DE, DG,
utrumque unique, .8: angulus A, œqunlis angulo

a 4.)"in EDG, pet conflruétioncm: d Erit baiis BC, bau
EG, æqualis. Rurfus quia duo lutera DF, DG,

a ;.,rimt inter ù flint æquaiia; e cruut anguli DFG, DGF,
f9.pron. æquaies: En autcm auguius DGF, f major un-
. gulo EGF. Igitur 8c angulus DFG, codeur anv

gain EGF, mnjor crit. Qunrc muito major crit
tout: anguius EFG, codon] nnguio 1561:. in

aigqrinu triangulo igitur EFG,Ia majus crit lattis EG , I
latere EF. Eii autcm oltcnfum EG, rei unie c112:
ipfi BC. Major igitur crit quoquc B , quam
EF. Quod cit propofitum.

Cadnt dcinde EG, (utin figura 4.) in ipfazn 151?.
b4. primi Et qui: rurfus , ut ptius ,4bafis 15C , la æqnniis
e 94mn. en bali BC: de EG , a maior unm EF, crit a:

BC, major, qunm EF, qued e propolitum.
T’a. K Cadat tertio EG, intra EF, producanturquc

fin r. reâæ DF, DG , ufque 31H, 8c 1,8: ducamr
64.9")»; roda FG. En: autan rurfus , ut prius, d intis

EG, bsfi BC , æquniis. Deindc qui: duo lutera
DF, DG, æquaiia fun: inter fe, pet coriflrueiio-

emmi nem, e crunt anguii GFH, iïGl, infra bafin FC,
94ml. æquaiesz E11 nutcm auguius FOI , fmaior angu-

lo ’GE. Igitur 8c mguius GFH, codcm 311;;qu
FGE, miior crit. Qunre multi major crit totos
augulus EFG, eadem angulo FGE. In trîaugu-

(www io ergo EFG, g majus crit leur: EG, latere EF.
Elt autcm oitmfum EG, æqunle eiÎeipfi BC. Ma-
jor igitur crit qmqie 83 battis, bali Elf. ’ Si

igitu; -

a
f
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ïgitur duo triangula duo lutera duobur lateribui,
&c. Quod Un! oiicndendum. -

TI-I E0 R. 16. PROPOS-25.;
Si duo trianguler duo lutera duobus iaterî-

bus æquaiia hubucrint , ucrumquo utrique’,
bafin vero bali majorem: Et angulum fui)
æquaiibus métis lineis contentum angulo ma-

jorem hubebunt. ’i

. n’a.

i DUO latera AB , AC, trianguii ABC, æquaiia un. K
(int duobus latcribus DE , DF, trianguiifig. 6.

DEF; utrum ne unique, hoc en, AB, ipfi DE,
8C AC ipfi F; Bans autcm BC, major fit bafe»
EF. Dico anguium A, majorem cire-unguio D.
bi cnim non cit anguius A, major angulo D, erit
velæquaiis, vol minor. SidicarureflL-æquniis, cum
etiam duo lutera cirez A, æqualia fiut duobus
cirez D, utrumque utrique, pcr hypothefin-; n’erit
8c bafis BC, æqualis bali EF; quod cil abliirdum.
.Ponitur cnim buns BC, me EF, major: Si ver-o
anguius A , dicatur e11: mînor angine D ; erit,*
propter æqualitzircm immun circa illos anguios,
bans E19, à muer bali: 13C; quad margis cil ab-
furdum, cum EF, poumtur clic minot quam BC.
Quare angulus A, cum nuque poifit æqunlis cire"
auguio D, neque miner, crit major. Si igitur
duo alangui: duo latent duabus lateribus æqualia
habuennt, &c. Quod crut oltcndendum.

THEOR. I7. PROPOS. 26.
Si duo trianguia duos anguios duabus

ongulis toquades habuetint, utrumque utrique,
unumque lattis unilateri æquaie, five qued
æquahbus adjacet anguhs , feu qued uni æ;
qualium angulorum fubtendituri: de reiiqua
latent reiiquis iateribus æqualia , utrumquç

D 4 um-

. 4.1:rimi

b :4frimi

xxvi,’
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utrique, ô: reliquum angulum relique angulo
æqualem habebunt.

l . lut duo anguli B , 8c C , trianguli ABC, æ-
g’,’ S uales duobus angulis E , de EFD, trianguli

DE , uter ue utrique, hoc en, B, ipfi E, de
C , ipfi EF ; Sitque primo latus BC, qued an-

ulis B, 8: C, adjacet, lateri EF, qued angulis
E, 8: EFD, adjacet, æquale. Dico, reliqua

uoque latere AB, AC , reliquis lateribus DE,
F, æ ualia elfe, utrumqqe utrique, hoc cit,

AB, îpiDE, &AC ipfi F, ca nimirum, quæ
æqualibus angulis ubtenduntur ; reliquumque
angulum A relique angulo D. Si cnim intuS
AB, non cd æquale lateri DE , fit DE, majus,

c ;.pinu à que t abfcindatur reeta linea EG, æqunlis refila:
linea AB, ducaturque reâa CF. Quoniam igltur
lutera AB, BC, æquah’a funt lateribus GE, EF,
utrumque unique , de anguli B, de E, æqualcs

d 4.;n’nd per hypothcfin: d.Erit angulus C, æquulis angulo
EFG. Penitur autem angulus C, æqualis angine
BED. Quare 8c angulus EFG, eidem angulo
EFD , æqualis crit , pars toti; Quod efl abluro

e 94m. dum r. Non en igitur lattis AB, inæquale lateri
DE, (cd æ unie. Quamobrcm, cum lutera AB,
BC, æquaiia fint lateribus DE, EF, utrumque
unique, 8c anguli cententi B, 8c E , æqualu;

.çp-imi a erunt 8c bafcs AC, DE, de anguli reliqui A,
8c D, æquales. Quod eû- propofitum.

La V. Sint deLnde latent AB, DE, fubtcndentia æqua-
h. a. les angulos C, 8c EFD inter fe æqualia. Dico

rurl’us reliquat lama BC, CA, reliquis lateribus
- EF , FD, cf11- æqunlia , ulrumqqe utrique, hoc

en, BC, ipfi EF, 8c CA, ipfi F ; reliquumque
angulum A, relique angulo D, æqualem. Si
cnim lares BC, non et! æquale lateri EF, fit

une EF, majus : b ex que fumarur refila EG, æqua-
lis ipfi BC , ducnturque reân DG. Quoniam
ieitur lama AB, BC, æqualia funt lateribus DE,
EG, utrumque utriquc, 8: anguli contenti B, 8c

c "à!!! E , squales , per hypothcfm; c En: anguius C,
angulo
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LIBERPRIMUS. f7
angulo EGD , æqualis : Ponirur autem angulus
C angulo EFD,- ualis; [gîter de angulus’
EÔD , angulo eidem F D, æqdelis crit, exter-
nus interne , 8c oppofito, qued et! abfurdum.
d En cnim major. Non ergo et! leur: BC, lateri 416M
EF , inæquale. Quocirca, ut prin: , colligetur l
initituium ex 4. propof. hujus libri. Si duo igi-

. tur rriangula duos au les duabus angulis arqua.
les habueriur, &c. uod demonflrandum etat.

COROLLARIUM.
Sequitur ex demonkmione hein: theorenmis , (ou

etiam triangule , quem area: , efli: :qunlia. Nain fi lev
un: A3 , BC , lateribu’s DE. EF, agnelin fint. ut eûm-
fum fuit . contineanrque ex hypothefi angulor zquales B.
E. cerunt ton quoque triangule :qualia inter fe. e 44W

THEOR.18.PROPOS. 27. m1..
Si in dues mâtas lineas recta incidens li-

nea, alcernanrn angulos æ uales inter le fece-
rit: parallelæ erunt- inter e lilæ reéiæ lineœ.

IN duas recta: AB, CD, incidens reâa EF, La. V.
faciat sanguins alternatim AGI-I, DHG, inter fig. p.

fe æqunlcs. Dico lineas AB, CD, cire parallclas.
Si cnim non fun: parallclæ,.r:vibunt tandem, fi
producantur infinite. Si tannique non coirent
unquam , mallelæ cirent, ex parallelarum defi-
nitione. onveniant ergo ad partes B, 8: D, in
punâo I. Quoniam igitur triangulum en GIH,
(cum A8 , reâa continuant fit , item me: CD,
ufque ad punetum I; 8e augulus AGI-I, pofitus . .
en: æqualis angule HG; crit externns angulus
AGI-I, æqualis interno, 6c Oppofite DHG; qued
en nbfureum ; a queniam exrernus interne major. râpa
cil. Quod fi AB , CD, coite dicantur ad partes I
A, de C, in punira K crit rurfiis eadem ratione
angines exteruus DHé , æqualis interne â op-
pofito, AGI-l, qued cil abîurdum. Non igitur

’ D j- coi;
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coibunt iineæ AB, CD. Quare parallelæ erunt.
Eodem mode , fi ponantur anguli airerai BGH,
CHG, æquaiesfldemonltrabitur, lineas AB, CD,
cire paraiielas. Si igitur in duas mais lineas-
reéta incidens, &c. Quod en: oüendendum.

THEOR. 19. PROPOS. 28.
Si in dule refias lineas refla incidcns

linea externum anguium interne, de appeli-
to , de ad cuidem partes , toquait-m fecerit;
Aut internes , 6: mi enfileur partes duobus
métis œquuies: l’amiieitu arum inter fa ipiîn
reëiæ lineæ.

N duos reins AB, CD, mél-1 incidcns EF,
. faciat prime CXtcl’iilini augulum EGA, æqua-

lem angine interne , de oppoiite ad eiildcm pur-
tes GHC. Dico rectas Ali, CD, elle paralleius.
Quonium enim angine EGA, æquriiis peiiiiur
anguius GHC; de :iicm annule EGA, a æqua-
iis cil anguius H613; fieront unguii ailcrlzî
GHC, H613, æqu.iies. Quare linea: AB, CD,

0’17:ij parallciæ cnim. Idem oliendctnr, li annulus

rumina

encrons EGB, æquuiis peiiatur interne GHD.
Deinde frein: recta Elï; angines internes ex

eadem parte, nempc AGH, CHG, duebus métis
æquales. Dico rurfus mais AB, CD, elfe pa-
rallclas. Quoninm cnim anguli AGI-I, CHG,
dnobus métis æquales penuntur; Sunt auteur 8c
anguli ACE, AGH , aduobus reéiis æquaies;
Emut duo anguli AGI-1, CHG, duobus angulis

buron. AGE, AGI-I, æquaies à. Ablato igitur communi
angulo AGH, remanebit angulus AGE, exter-
nns angulo CHG , interne, 8c oppofiro ad caf-
dem partes æ illiÎS. Quart: ut jam otteufum en,
crunt reetæ A , CD , parniielæ., Idem oitendc-
tur, fi duo angnli BGH, DHG, duobus reeiis
ponantur æquales. Si igitur in du: radias limans

’ rc a
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mû: incidens linea cxternum anguîum , &c.
Quod en: demonflrandum.;

THEOR. 2o. PROPOS. 29.
In paralluîas mêlas lineas refila incidenà

linea; Et achrnatim angulos inter fe æquales
cflicit; Æ: CXLernum interne , 8L oppofito,
ü ad cafdcm partes æcâualem; & internm,
62 ad «:1111an partes , uobus reôhs æqualm
hein

1N paralchaS AB, CD, méta incîdat EF. Dico
primum, angulos alternes AGI-I, DHG, imcr

f: me æqualcs. Si cnim non funt æqualcs,*fit

nil;

alter, nempc AGH, major. Quonîam îgitur :11!- ’
guius AGI-I, major en angulo DHG, liaddmwr
cnmmunïs unguîus BGH, a erunt duo AGH,
BGH , majors duobus  DHG , BGH : At duo
AGH, BGH, à æqualcs funt duobus rcâîs lgî’
un duo DHG , BGH, minores fun: duobus
mais. Quarc cum fin: imam, 8c ad ealdcm
partes, B, 8c D , r coÂbunt linea: AB, CD, ad
cas parus, quod cf: ubfurdum, cum ponamur
cilla paralîclæ. Non clÏ’ igïtur angulus AGH,
major angulo DHG: Sed ncquc miner. Endcm
cnim rationc oflmdcrctur, rachis coin: ad parias
A, 8c C. [gitur æcualct crunt anguli, a!tcrni
AGI-I, DHG. EaÀcmquc un ratio de augulis

alternis BGH, CHG. . aDico fccundo, angulum cxtemum AGE, æ-
ualcm CIT: interne, 8c ad cafdcm partes Oppofito
HG. uon’mm cnim nngulo BGH, æqualïsclt

altcrglus HG, ut ORL-11mm en; 8c eidem ,BGH;
de uaîîs en ’angulus AGE. Erunt anguli AGE,
CHCæî, e inter f: quoque :2 unies. Eodcm mode
demonfimbîtur, sngulum GE ,I æqualcmyçfil-

chaule DHG. . -- v  Dico tertio , angulps internes ne! cardan paf-
CC , AGH , CHGQ æqualcs elfe duobus râlais.

uo-

dunm
e l .pnl.

...,A.l x
.1
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Quoniam cnim ofienfum fait, en ulum externum

- AGE, æqualem elfe angulo C , interne; fi
a un. addatur communis AGI-I, a enmt duo AGE,

AGH, duobus CHG, AGI-I æquales : Sed duo
unifiai AGE , .AGH, bæ ualcs fun: duabus mais.

Igitur 8L duo angui CHG , AGI-I, æ ualcs
duobus mais erunt. Endem mode an uIi GH,
DHG, duobus erunt mais æquales. u paralle-
las ergo métas lineas méta incidens linea, 8c al-
tdernatim angulos , &c. Quod «rat demonfiran-

11m- *m. THEOR. 21. PROPCOS. 3°.
  Quæ eidem reétæ lincæ parallclæ 8: inter

- o fa funt parallelæ.
un. V. lngreâæ AB, CD, eidem reâæ EF, parallelæ.

ù. n. Dxco 8: ipfas AB, CD, du: inter fe paralle-
las. Quoniam cnim omnes ha: linea: in codem
pouunturefle piano , (Nam in propof. 9. undccimî
libri agetur de lineis in dîvcrfis punis) duéta méta
CH feeabît omnes , nimîrum AB, in l; CD,
in K; 8c EF, in L. Qui: igîtur AB, ponitur

619W parallela ipfi EF, (crit angulus AIL, alterna
FLI, æqualis. RurIus uia CD, ponitur etiam

6,9","- parnllela îpfi EF , dent augulus DKI , eidem
angulo FLI, nempc inr’ernus externe , vel exter-
nus interne, æquali-. Quare anguli AIL, DKI,

e "pu r æqualcs inter fa quoque crant. Cum igitur
f un)"; fin: ancrai, f erunt reâæ AB , CD, pataud:

inter fe. Quæ igitur eidem méta: lineæ parallelæ,
8: inter f: lünt parallelæ. Quod demonttrandum
erat.

and; PROBL. 10. PROPOS. 3:.
A,Dato punéto , «data: reélæ lineæ pa-

rallelam reéhm lineam ducere.

1.0.". EXBËunâo A, ducenda fit linea annela linea
fie I: . Ducatur ex A , ad , linea ADa

- . t ltf



                                                                     



                                                                     



                                                                     

LIBERPRIMUS. 6!
utcumque, fadent angulnm quemcun e ADB;
Cui ad A , e æqualîs conflituatur . Dico "3m
reâam EA , extcnfitm ad F, quantumlibet, pa-
rallelam effe ipfi BC. tCum cnim anguli alterni
ADB, DAE, æ une: fin: , pet conflruâionem,
fErunt reâæ EF, parallelæ. A data îgiturfnfi
punîo, datæ reàæ linea, &c. Quod en: fo-
men nm.

THEOR. 22. PROPOS. 32.
Cujufcunque trianguli uno latere produëto:

Externus angulus duobus internis , 6: oppo-
fitis en: æqualis. Et trianguli tres limerai
anguli duobus funt mais .æqualcs.

Roducatur in triangulo ABC latus BC ad ra.
P D. Dico primo , angulum e,xternum AÔD, fi.
æqunlcm cm: duabus internis, 8c oppofitis fimul
A, 8: B. b Ducntur cnim ex C, linea CE, a. hum
[311811116112 AB. Qunninm igitur refis Aë,
incïdit in parallclas Ali, CE, a crunt anguli al- "w
terni A, & ACE, æquulcs. Rurfus , quia refila ’
BD , in enfdcm parallclns incîdit , b crit angulns bww
externat D F, æqualis imam; B. Additis igîtur
æquahbus ACE, «S: A, itidc æqualibus ECD,
81 B. z fic: totus ACD, (qui ex duabus DCE; c 5nd
ACE , compound) duabus A, à: B, fimul æ- I
qualis. Quod dt propofitum.

Dico lecundo , ms angulos internas ejufdem
trianguli A , B, 8: ACB, duobus elfe reâis æ-
quales. Cum cnim cxrernus angulus ACD, ut
onenfum fuit, æqunlis fit duabus internis A, 8:
B; fi addatur communis ACB, d crant duo an- du";
guli ACD, ACB, æquales tribus A, B , 8e
ACE: Sed duo ACD, ACB, :zqualet funtngw
duabus mais. I km 8c (res internî A , B, ACB,
duobus fun: ne i3 æqualcs. Quart: cu’ufcnnque
trianguli uno latere produéio, 8re. 0d en:
demonltrandum.

80H0-
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SCHOLIUM.
, 01mm onguli figure mailing; cujufilir, quia

fun: .115: rot refit: anguli: , dempti: quatuor , que:

t - ’; comme: latere, feu angulu. -
Il. XI, .HoCIefl, mali "(faim)" "Magali (414.110: [un
h h! fflbflf "a?" , demptir quamar , manip: dauba:
a." ’ 7" "511;. [tu and»: anguli figure tontinant: 20 biter:
n (qurvalclmnt il: 20. anguli: "élit mina quatuor,

mmlrum .36. "(HI angkli: , (je. Demanflratio
quem 51:qu rei uli: e11. Si à quovi: punch A,
and fignram aflumpto ad mime: «mulot B, C , D.
veIB, C, D, IL, ne! B, C,D. E, F, "8.15m:
AD, dB, AC. m1113, AC, fil), AE, ne!
AB, AC, du, 11E, IIF, dumntnr, qj,’i:im1ur to:

. - . triangnlq, qui Iatfmtangzlfliie figura W4 tontiner.

.3, 2mm- Cum 13mm angle]: cujufiunque trmngtdt a (qua!!!
fin: dauba: "élu, crant 0mm: anguli illomm trian-

i galonna agnela bi: lut "EH; , que: latent figura»:
ambiant. Il: agui? cumulera triangularum cira

’ au punît»: A, Entra figurant afizmprum confiflmtex non
Ï peut"!!! ad au ulo: fixant reflilincæ profafim, a:

malin. Quart i bi aufna’ntur, "un; .reirqxi trian-
gnlaruu anguli ton un": 47:51:10: figera www,
bu un ne tu: n.- n a Hale: denim: .1111: "me7 9 I i . ,si: purin»: A, nfl’umpmm rouflxtnm, quo: (mm, on!
lingule: tontine: figura. Sunt un»: banner Mi an-
gmi , quinqua: fine, cirm dic’lum pantin»: A, exi-

en!!! e un!!! . refit) tuntnmmudr) . a: auliqrmzzz:

4 , l k4ne propa. .152 Q3mmnl7rnn mgr!!! (manne fignrf
b1: to: "au film .rqnalei, abLmr qumaar , qua: 1,"er
figura tontinez angulo: , fin lutera, guod a]! propo-

1mm.

le

COROLLARIUM.I.
Ex hui propof au. colligitur , rrcs angulos cuîusïibet

nianguli fimul fumptos saquait-s «ne tribus a. gulxs culnf:
que dterius trianguh fimul (uniprix: 030mm: tam l"!

i ms.
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ms m hi g sequoia font duobm angulis «au. 3m
une]; fana anguli cnim trianguli fuerint agada duo. 83.:
bus angulis alterius trianguli . crit k rellquus illius relique
hujus zqualis, æquiaugulaque cnim: ipfa trimguh.

cononLAnluu.n.
connu etiam , lin omni triangule Ifofcele , cu’ul au: t z

gulus lateribus" æqualibus comprehenfin reCtus crit , .,-
quemlibct reliquorum cf: fiminftum. Nm) reliqui duo z
11mn] conficiunt nuum "Gram , b cum omnes me (in: h gzprbnî ’
æqunks duabus mais: Scrutin: me pentu: nana. (En:
icum duo rthui inter le (in: æquales. crit quilibet co- i 54mg
mm &mireâus. -At vero fi anuuhn æqualibus literibul i
comcmus fuerir obtufus . qucmlibet aliorum en". (ensimât)
minorem. Reliqni cnim I duo fimul minons «un: uno
man , Sec. si. denique diétus "puma extiterit neume,
utrumqu: reliquorum majorem en: faminâo. (monial:
reiiqui duo limul majores erunt une "au . etc.

COROLLARIIU.’n-;.m.’ 5
P..rfpicuum quoque ci? . qurrnv’is uranium triangnli

«quilarcri e112- "ms terrine parfis unîus rcâi , val teniam
pattern duorum rcflnrum. Duo cnim anguli reéti.
Equxbus æquales (ont tri-s ançuli nianguii æquilateri. di- ksgw
wifi in ms anguios , faciunt duîas unies pattu mine l

rtfii. lCOROLLARIUM. 1V.
Liquct etiam . fi ab nm anrulo niangon æquilateri

perpmdicularis ad laruc rppnfirum ducatur. conüilui duo
nuança]: (calma. quorum uvumquodque habet unum
mgu um "&um puma prrpenduularem ; alium duas
renias partes unius rtCÏi . illum lètlicvt, qui en a: angu-
lus trianmfli zqunlatcri 5 reliquum denique tmiam panera .

uniua Rai: ’ . v

THEOR.
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THEOR. 23. Propos. 33.
Reétæ .lineæ , quæ æquales , 8: parallelas

lineas ad glanes eafdem conjunguntg E: ipfæ
æquales, ’parallelæ funt.

Ta n, 51m nez linea AB, CD, æquales, 8: paralle-
h,3. 4 las; l fias aurem conjungant ad eafdem partes

rafla: A , BC. Dico AD, BC, æquales quo-

uoniam igitur AC, incidi: in paralielas AB,
, d «un: anguli alterni BAC, DCA, æqua-

les. Quare cum duo lutera BA, AC, trian uli
BAC, æ ualia (in: duobus lateribus CD, A,
trianguli DA, utrumquc utrique , 8: anguli

. 5M quoque diâis lateribus inclufi æquales ;’ne:unt
bafcs BC AD, æquales, 8: angulus ACB, an-
gulo DAC, æqualis. Cum igitur hi anguli fin:

sur]... alterni inter reâas AD, BC, à eiun: AD, BC,
paralleiæ : Probatum nuum jam fuit, enfdem elfe
æqualcs. Reéiæ et o lineæ , quæ æquales, 8:
parallelas lineas, c. Quod en: demonfiran-
dum.

’ ë: me, 8: pauliens. Ducatur cnim re&a AC.

3:3)er

une; .THEOR. 24. PROPOS. 34.
Parallelograrnmorum fpaLiorum æqualia fun:

inter fe , quæ ex adverfo 6: Iatera, ô: an-
guli; atque illa bifariam feca: diameter.

o . I: paraiieiogrammum ABCD unie dcfinivi-
51”." S mu: definitione 3s. Dico Intergoppofita AB,

DC , inter fe cire æquaiia, nec non lutera oppo-
fita AD, BC. v Item angulos oppofito: B, 8: D,
æqualcs inter fa elfe ; nec non 8: angulos oppo-
fitos DAB, 8: DCB : Denique dufla diamctro
AC , parallelogrammum ipfum bifariam feeari.

3:;ng Cam cnim AB, DC, fin: parallelæ, c crunt an-
guii
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guii alterni BAC , DCA, æquales.’ Rurfus quia
AD, BC , fun: parallelæ, derunt 8: anguli al-
:erni BCA, DAC, æqualcs. Itaque cum anguli
BAC, BCA trinnguli ABC, æqualcs fin: duo-
bus angulis 15C A, DAC , trian 111i ADC, uter-
(me utrique, 8: latus AC, di is angulis adja-
cent , commune utriquc triangulo ; e cri: "a:
AB , æqualis oppofita: reâæ DC, 8: rcâa BC,
oppofitæ refis. AD, quad et: primum. Eri: rur-
fus eadem de caulit angulus B, angulo D æ-

alis. Et quia fi æqualibus un ulis BAC,
CA, addantur æqËaie: anguli AC, BCA,

coti quo ne anguli AD , BCD, a fiunt æqua-
les; con a: fecundum, angulos nimirum oppofi-
to: cire æqualcs. Quoniam vero duo latent
AB, BC trianguli ABC, æqualia fun: duabus
lateribus CD , DA , trianguli CDA, utrumque
utrique 8: iangulus B , angulo D, æ ualis, u:
jam oiendimus; b crunt triangula ABC, CDA,
æqualiz , ÎdCOqTJC parallelogrammum ABCD ,
divifum crit bifnrinm à diametro AC, qüod tertio
loco proponebatur. Parallclogrammorum igitur
fpatiorum æqualia fun: inter fe, qu: ex adverfo,
8tc. Quod oüendendum crat.

THEOR. :5. PROPOS. 35.
Parallelogrammi fupcr eadem bafi, 8: in

cifdem paraiieiis comitituta, inter fe fun: æ-
qualia.

Ntcr dues parnilcia: AB, CD, fuper bafi CD,
exiflan: duo parallœlogrnmmn CDEA, CDBF.

(Dicuntur autcm parillclogramma in eifdcm efl’e
parallciis, quandoiduo latere oppofita partes fun:
Bataileiarum , ut in exemple propofito cernitur.)

ico ipfa ,panllelogmmma inter le cire æqualia,
non quoad angulos 8: lutera, fed quoad arcam,
feu capacitatem. Cade: cnim primo punétum F,
inter A, 8: E. QJonium igitur in pataude-

E grammo

d :9er

e fixai

b 411m"!

uni; .

un; 71;
f8! Ô:
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taurin! ammo CDEA , rotin AE a æ ualis en méta

8D, oppofitæ, 8: eidem C’D, gqualis et! FB,
i in parallelogrammo CDBF , oppofita; Erunt

guru, AE , b FB inter fe æquales. Dempta igitur
c ,4"... communi FË , c remanebir AF Iigfi EB, æqua-
434:er lis: d en autem 8: AC, ipfi Ë , oppofitæ æ-
002er ualis in paralleiogrammo CDEA; e 8: anguius
fçprim’ ED , angulo FAC, externus interne. f Quare

triangulum FAC; triangule BED æ uale crit.
guru. Addito igitur communi trapczio CDEï, g fie:

totum parallelogrammum CDEA, toti parallclo-
grammo CDBF, æquale. Quod cit propofitum. -

7,1". Cada: Çecundo punâum F, in punétum E.
à, f, Dico rurlus, parallelogramma CDEA, CDBE,

æ ualia elfe. Erun: cnim , u: prius, reâæ AE,
E , æ unies, nec non 8: anguli BED, EAC;

PI 44W a: ne eo b triangula, EAC , BED, zqualia.
l ï-!m- A dito igitur communi triangule CDE, (fient
; parallelogrammanCDEA, CDBE, æqualia.
128.71. Cadat tertio punfium F, ultra E, ira ut mâta

fig. 6. CF feeet refitam DE, in G. Quoniam igitur, u:
prius, redite AE, FB, fun: æ unies; fi commu-

k Lym- ni: adduur EF; k cri: tout A , toti E13, æqua-
.lis, nec non 8: anguli BED, FAC, æquaies

Item! erun: ; atque adeo ltriangulum FAC , triangule
BED , æquale. Ablzto ergo communi triangule

nippa. EGF, m remanebit trnpczium AEGC , trapczio
FGDB, æ unie. Quocirca addito communi tri-
angulo C G , fie: totum parnllelogrnmmum
CDEA, toti parallelogrammo CDBF, æquale.
Parallclogrnmmn igirur fupcr eadem bali, a: in
eifdem paraiielis conflituta, inter fe (un: saquas
lia. Quod erat demonltrnndum.

«un. TIIEOR. 26. PROPOS. 36.
Parailelogramma fuper æqualibus bafibus,

8: in eifdem parallelis COflflZittha; inter fe
fun: æqualia.

74mn. Sint duo parailelogramma ACEF , GHDB ,
à. 7. fuper æquaies baies CE , HD, inter eafdetin

’ ’ par: -
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pauliens AB, CD. Dico en en: a: ualia. Con-
neâantnr cnim extremn rcâarum C , G13, ad i
eafdem pattes lineis mais CG, IB. uoniam i
igitur reâa CE, æqualis ponitur reâæ D, 8:
eidem BD a æqunlis en GB, in parallclogram- canin,
m0 GHDË , oppofita; erun: CE, GB, p æqua- p igue.
les inter fez Sunt autcm 8: parallelæ, pt: hypo- i
thefin. Quatre 8: CG, EB, ipfas conjunremes,
g parulielæ crunt , 8: æquales , ideoque CEEG, (133.!"3’
parallelogrammum crit. luque cum paralltlo-
gamma ACEF, GCEB, fin: inter eafdcm paral-
ielas, 8: fuper candem bufin CE, r crit paralle- r nævi-l
logrammum ACEF , parallelogrammo GCEB ,

ale. Rurfus quin paraliclogramma GCEB,
G B fun: inter eafdtm paralleins, 8: fuper
enndeminfin GB, rcri:quoquepanilelogrammum r3;,;n’rd
GHDB, eidem paralleiogrammo GCEB, æquale.
Quart: 8: parallelogramma ACEF, GHDB , zin- t . pas.
ter fe æqualin erunt. Parailelogramma igitur

’fuper æqualibus bafibus , 8: in eildem parallelis
confiituta, 8:c. Quod ofiendendum cran.

THEOKzLPROPO&3; mm’
Triangula friper eadem bafi corftituta , 8:

in eifdem parallclis, inter fe fun: æqualia.

ther paralieias AB , CD, 8: friper bafin CD, 713 71°
fin: confiituta duo triangula ACD , [CD. fl- 3-

(Dicitur autcm trinngulum inter duas elle parai]:-
lus confiitutum , quando balis en pars unius, 8:
anguius oppofitus niteram attingit.) Dico «a tri-
angule cfle æquniia. Fer D , cnim z c’ucaturi31.;rnni
DE, parallela reclæ AC, 8: DF, parailtla naze
BC. l Erunt igitur parallelogramma ACIÎE , lgfjrimi
BCDF, æ ualia. Sunt cnim fuper candtm bailli,
CD , 8: inter eafdem paralielas. Sed horum di- ,
midia fun: triangula A CD, BCD; [qued AD, i 34W"
BD diametrî bifuiam facen: punllcicgnn ma
ACbE, BCDF. lgitur 8: triangule ACD,

, maquant culât. Trianguh igirur lL-m7.trtl-
1er
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pet eadem bafi , 8:c. Quod erat demonfiran-g

dura. .
nxyfii.) T H E 0 R. 28. P R O P 38.
’ Triangula filpel’ æqunlibus bafibus confli-Ïi

tuta , ô: in .eifdcm parallciis Linter fc fun:
æqualia.

7315- VÏ- INter paraiielas AB , CD, 8: fuper æqunics ba-
ffle 9’, I fes CE, FD , fin: conltituta rriangula ACE,
x3LÏr’m BFD. Dico ipfa clic æquaiin. xl)ucatur cnim

. EG, parailcia ipfi AC, 8: DH, ipfi BF: Erunt-
1354"”! que yparallelogramma ACEG, BFDH, æqualia.
titi-Nm" Cum igitur horum z dimidia (in: triangula ACE,
’ 7’Î’°"’ BFD; aerunt hæc inter fc æquniia. Triangula

ergo fuper æqualibus bafibus, 8:c. Quod crac
oitendendum.

.xxxix. ’ THEOR. 29. PROPOS. 39.
Triangula æqualia filpCI’ eadem bafi , 8c

ad enfdcm partes conLLiLutu; m ciment

(un: parallehs. ’
72m VI. In: duo trianguia æqlmliu, ABC, DBC, friper

fg. to. cundem balin BC, 8: ad cardeur partes. Dico
ipfa un inti: cnidcrn parailclus conflitutn, hoc
(li, rectum ducram AD, pamilciam clic ipfi BC.

taupin" Si cnim non cil: , a ducutur ut A, paralleln ipfi
- BC , quæ vel cadet fuprn AD, vei infra. Cadi):

primum fupra, qualis Lit AE, coca: ne cum BD,
protraéia in E, 8: ducatur méta E . Quoniam

b*37«f".”?l Îgiitli’ parallelæ fun: AE , BC , la cri: trianguio
ABC, triangulum EBC, æquaie: .Eit autem per

- hypothefin, triangulum- quoque DBC, æquale
c ..,;... eidem triangule ABC. lgitur .c erun: trianguia

DBC, EBC, æqualia, pars 8: torum , qued et:
nbiiirdum. Quod fi parallcia dudit pcr A, coda:
infra AD, qualis cit Ali; duel; rcCtn FC, crunt

-- l I ’ i eadem
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eadem ratiocination triangule-RPC, BDC, æ-
qualla, pars 8: totum ; qued ci! ablurdum. Erit , C
igitur AD, parailelaipfi BC. Quare triangula æ- i *
qualia fuper eadem bali, 8:c. Quod ofiendendum cran...

THEOR. 30. PRO rio s, 4o. du,
Trianguia æqualia fuper æqualibus: Eafibus,

8: ad eaidcm partes conflituta, 8: in eifdem
fun: parailclis.

SIn: duo trianguia æqualia ABC, DEF, fuper 1.43.17.
bores æquales BC , EF, (quæ in eadem rtciajg. Il;

linea collocentur,) 8: ad quidem partes conflituta. Ï
Dico ca cire in elldem parallelis, hoc en, retiam i i
ex A , ad D duèiam parailclam en: .rcflæ BF.
Si cnim non cit , cadet parallela ipfi EF, pcr A,
duâa vel fuprn AD, vei infra. (Juda: primUm
fupra, coentque cum ED, producta in G, 8:
ducatur recta CF. Quoniam igitur parallelæ tun: il l
AG . BF, i crit trianguium EFG , trianguloi38-Pfiçi
ABC), æ unie : Ponitur autcm 8: trinngulum.. . il, ,
DEF, ci cm triangulo ABC , æquale. Igitur H

. Æ trianguia D1512, GEF , æqualia erunt, pars 8: k ermr.
totum. Quod e abiurdum. Quod parniiela
duéta par A , cndnt infra AD, qualis cil, AH;
duéta refila HF, erunt eadem argumentatione tri-
angula HEF, DEF , æqualia, pars 8: totum,
uod cf! abfurdum, El: igitur AD, parallcla ipfi
F. uare triangula æ ualia fuper æqualibus ba- "M

fibus, c. Quod crut cmonfirandum.

THEOR. 3:. PROPOSu4r. au.
-Si parallciogrammum cum triangule canut 7-- î

dem bafin habucri: , in cifdemque lfueri: pa- At V î
railelis , "duplum crit paraiielogrammum ipfius

trianguli. 4 A l n.INter paraiielas AB, CD , 8:.fuperlbafin. CD,?AB: FI
confiituantnr paraiiclogrammum ACDE , &fil- "-

F. 3 trian-
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trianguium BCD. Dico parallelogrammum elfe
duplum tria’nguii BCD. Duc’ta cnim diametro

"nm-i AI) , in parailelogrammo , erunt a :rîangula
A , BCD, æqualia; A: paralleiogrammum

hum ACDE , duplum cil trianguii ACD ; la quod
triangula ACD, ADE , æ ualin quoque inter fc

e 64h.. fint. Igitur 8: trianguli CD , c duplum cri:
idem parallelogrammum ACDE. Quamobrem,
.fi parallelogrnmmum cum trianguio, 8:c. Quod
ora: demonflrandum.

SCHOLIUM.
’ [Jeux bot tbrorema Euclidir denim rari on]! e0-

37. de»: mada , fi parallelagrammum , [à trïangulun
01ml," babuerinr bafer , (5’ un cundem, fuermtqu!
in eifdem paralllli: , a: ternir in parallelagrammo
IODE, a? triangule BFG, quorum l’art: CD.
FG ."tqualer finit. 01:61:: cnim diapras: AËÊGÏI

- para rio mmmo , en": tria" ulo AC a ç
csapmd «raflai! Cam à?!" parailelifgrammum ACDE.
1,".W duplum fi: trianguli ACD: h quad diameter 110.,
g 5°,", feu: parallelogrammum ACDE , bifuriam : î m!

page irien: trianguli BFG , duplum. Eadem ra-
tion fi bafir FC, duplicaretur, (5’ "au ad B,
draveur, fient triangule»: parallelogramma æquo]: .

mais») triangule»: bac eflët duplum etiam trianguli

FG, En

.113; PROBL.:I.PROPOS.42.
Date triangule æquale parallelogrammum

confiituere in date angulo rectilineo.

Il! "- DAtum trianguium fit ABC, 8: dams angulus
f5. u» refiilineus D. Oportet igitur conflituere

paraiieiogrammum æquale triangule ABC, hl-
bens angulum æqualem angulo D. Dividatur

gram latus unum trianguli, nempe BC, a bifariarn in
burinait. , 8: b fiat angulus CEP, æquaiis angulo Du,

v pro r
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pro ut libct , hoc en: , five angnlus CEP, ver ar
ad partes C, five ad parles B, pro ut mais v. e.
bizut expedirc. Ducatur item pet A, c rafla AF, c3! pH
parallela ipfi BC , quæ [ecet EF, in F. Rurfus
pet C, vel B, ducatur ipfi EF, mille-la CG,
occurrens reâæ AF, produdæ in , Eritque in
un ulo CEF , qui dato angulo reâilineo D,
faâus en æqualis, confiitutum parallelogrammum
CEFG, qued dico elle æquale triangule ABC.
Dué’ta cnim mita EA , quoniam parallclo ram-
mum CEFG, d duplum cit trian uli AE , &d4i.;rln3
trîan lum ABC , duplum cju dem triangulî
AE , calquod triangula AEC, ABE, fupcr æ- e 384m5
uales b es EC, BE, a: in eifdem parallelit,
in: æqualia. Erunt parallelogrammum CEFG,

8: triangulum ABC, f æqualia inter fc. Cum f 5. "a,
îgimr angulus CEF, faâus fit æqualis angulo D,
confia: propofitum. Quocirca date triangulo
æqualc parallelogrammum cnnüituimus in data
angulo refitilineo. Quod en: faciendum.

THEok. 32. PROPOS. 43. mû.
In omni parallclogrammo complementa.

eorum , quæ caca diametrum func parallelo-
grammorum, inter fe funt æqualia.

IN parallclogrammo ABCD, (in: circa diane- TAB V":
trum AC, parallelogramma AEGH, CFGI,fiÆ- 1*

3c complementa DFGH, EBIG, ut in 36. dcfin.
dixîmus. Dico complcmcuta hæc inter le elfe
zqualia. Cum a cnim triangula ABC , CDA , Ulm
æqualia fint; ltemque triangula AEG , GHA;
fi hæc ab illis demantur , b remanebunt trapezia b 3p»;
CBEG, CDHG æqualia: c Sunt autem 8: trian- cum
gui: CGI, CG , æqualia. Quare fi dctrahantur
ex trapeziîs , d remancbunt æqualia complemcnta d 3. par: ’
DFGH, EBIG. In omni igitur paral’lclogram-
me , complcmenta 8:c. Quod oficndcndum

«a. . E4 PRO:
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fig; PROBL.:2.PROPOS.44.
A1 datum reâlm linolm , dztto trinngulo

æquale parallelogrammum applicarc in data
angulo rthlmeo.

At: mâta linea fit A datum triangulum B,
D 8c dams angulus î’cfiîlincus C. Oportct

igîtur conflitucre parallclogrammum æqunlc tri-
angule B, angulum habens æqualcm angulo C,

, & unum latus æqualc reflue A. Conflituatur tri-
i4:,primi angulo B, flaqua]: parallelogrammum DEFG,

hnbcns angulum EFG’, angulo C, æqualem,
producaturque GF, ad H, ut PH, fit æqualis

53; Prima mâta: A, à: par H, à ducatur HI, parallcl: ipfi
FE, occurrcns DE, produflæ in I. Extcndarur
deindc ex l , par F diam:tcr IF, occutrcns reétæ

"1min! DG, produétæ in ; 8c r par K, ducatur KL,
parallcla ipfi GH, fccans 1H , protraânm in L,
producaturquc EF, a1 M. Dico parallclowram-
mum LMFH, erre id, quod quæritur. Î-hbct

.enim lattis PH , æquale datæ même A, 8C angu-
ulïzpn-mi lum HFM, nugulo duo C , æqualcm, d cum

nnqulus HEM, æqualis fit angulo EFG , qui
faims en a: ualis angulo C: Denique parallclo-

gnærinu’ grammum L PH, æqualc elltrîangulo B, .ecum
æqunlc fit complcmento DEFG, quod fafium
cit æquale triangulo B. Ad datam igitur rcânm
làncam d.ito triangule , &c. Quod en: faden-

um.

PROBL. :3. PROPOS. 45.
Ad datam reflam lineam , data re&ilineo

æqualc parallelogrammum confixtuere , m
data angulo rectiliileo.

743.771. Uamvïs Euclides proponnt hoc problcm: ab-
fig.;, folutc , non adflringcudo nos ad ccrtam ali-

’ quam
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u. IB E n P Kim-Us. :7;
quam rcâam lineam datam ,l ut in ræcedenfi
propof. 44. feccrat; tamcn quia in cqucntibu:
frcquentcr ufurpatur in data réât: linea, placuit
ipfum proponere un: cum data méta linea. Sil:
ergo méta data EF , reétilineum ABC, & datas
anrulus D. Opertct igitur comme ad datant
n: am EF, parallclogrammum æquale rcailinee
ABC, qued habcat angulum æqunlcm angulo D.
Rclblvarur rcôlilincum in triangula A , B, 8: C.
Deindc triangule A, a æqualc perallelogrammum "44,55
conltituntur EFGH , fupcr rcétamEF, habens an- z.
gulum F , angule D, æqualcm. Item fupcr re-
Ctam GH, parallelogrammum GHIK, æqunle
triangule B, habc s angulum G, æqualcm angu-
lo D. hem fupct nûam 1K, parallclegrammum
lKLM, æqunlc trian ulo C, hnbcmangulumK,
æqualcm angulo D ; t fic deînceps preccdatur, i
fi plut: fuerint triangula in date rdâilinco: f1-
âumque crit, qued jubctur. Nam tria parallelœ
grzimma commua: quæ quidem æqunlia fun:
rcétilineo date AB , conficiunt torumunum 93-.
rallelegrammum, uod fic demonllmtur. Duo ,
anguli EFG , HG , bintcr fa funt æquales,b ripant
cum utcrque fæqualis fit angulo D. Addito igi-
tur communi angulo FGH , crunt duo-anguli
El’G , FGH, cqui duobus nais æquivalent, empira!
dæqualcs duabus angulis HGK, FGH; idqo uehi a z. par.
anguli duabus etiam redis æqualcs crunt. l’émir: empirent
FC, GK unnm rcâam lineam cfiîcicnt. Endetn ’
ration: oÏtcndcmus, EH, HI, unam reâam linc-
am cfiicerc , proptcrea ?uod [duo anguli EHG, A . .
HIK , zqualcs une: (è un: , (fcum fin: a: uzv furia!
les oppofitis angulis flualibus EFG, HG .) .
g 8: duo anguli HIK, HG, duabus (un: mais 819W
æqualcs. 8:c. Cum i itur El, FK, fin: patelle; v
læ; b hem uc EF , K, qued attaque parallela MW
fit reâæ G ; Parallclogrzmmum crit EFKIP
Eodcm mode demenflrabitur, parallclegrammum.
IKLM , adiunâum parallclegtammo
conltituere temmunum parallclogrammumEFL
Ad datant ergo xeétnm liman EF, date maili- ’

ç - I s ’ ’ l me
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me ABC cenfiituimus zquale parallelogmm-
mum EFL , habens angulum F, æqualem au-
gule D, date. Quod en: efliciendum.

S C H 0 L I U M.
Dali: dauba: Iret’lilineir inqualibu: , anf-

fum majori: fupra mima inquirere.

au; lm.- Sînt data "(lib-un: Â , Es’ B, fi: ne A. majur.
fi, 4. goum: igit-r indagare, qui "regain: me "affinant
junœrhni l . jinperet reflilimum B , ifiat parallelugummum

C , in palanque angulo D. agamie majori
reflilineo A E: [uprr "(la)" CD, parallelqemm-
1mm C DG" , in eadem angkIaQD. tqnale "élima"
ninari B. Qræoninm ipiturparnllelagmmmum C D kF,
[alternat parullclogrammum C DGH , parallelagrammo
’EFHG , jhf’embit quoque figura A, figurant B.

’ eadem parallelagrlzmrno EFHG. Quod ejf propoli-
nm.

agtgœkonih :4. PROPOS. 46.
Ï A Data méta linea quadratum dcfcribere.

y"; It data rcâa AB , fu cr uam nportcat
xi... l S quadratum defcribcrc. pEr qA , 8c ,
uhw n educantur AD , BC, perpendiculares ad AB,

fintquc ipfi AB . æquales , 8c conneétatur rcfla
CD. Dico ABCDfeflë quadratum. Cum cnim

qu anguli A , a: B, fint mai, à «un: AD, BC ,
l parallclz: Sunt autem, 8: æquales qued utraque

engravai æqualis fit ipfi AB. lgitur c8: Ah, DC, paral-
d lelæ- funt a: æquales: 8e ideo parallelogrammum
4d! ABCD, in que, cum AD, DC, CB, æqua-
Àes En: ipfi A]! , omnes quatuorlineææquales exi-
flnnt; funt autan 8c omnes quatuor anguli reâi,

jggpùd’cum C, 8e D, dæquales En: op ofitis re&is A,
B. Quadratum iitur dl A , ex defini-

tien: ;t Ac proinde data reâa linea quadratum
defcripfimuu Quod faciendurn- cm.

ï - THEOR.
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THEOR. 33. PROPOS. 47; un;
In reëtangulis triangulis, quadratum, qued Fila], la

à latere re&um angulum fubtendente defcribi- 5; "am-.41.
tur , æquale en: e15, quæ a latcrlbus rcëium &rîæyÆÈÉ
angulum continentibus dcfcnbuntur , qua. » n l :-

drdtis. ffn.nlaqaç.füéf. .4. ou

N trian le ABC , angulus BAC fit re- i
&us Eudefcribanturquc fupcr AB,, AC , 1:16?”

BC , quadrata ABFG , ACHI , BCDE- Dico "W
uadratum BCDE , defcriprum fuper lntus

DC, qued nngule rcâo opponirur æqunlc cire
duobus quadratis ABF G , AGI-if , .quæ fupcr
alia duo latera fun: defcripta five hæc duo la.
tera a: ualia fint , five inæqualia. Ducatur cnim
reâa K, bparallela ipfi BE, Vel ipfi CD, fc- ligua-i
cant BC , in L, a: Jungantur rafla: AD, AE,
CF, 8H. Et quia duo anguli BAC, BAG, funt
rem, e erunt reâz GA , AC, una linea méta; empila!
eodcmque mode [A AB, una "au linea crant.
Rurfus quia anguli ÂBF , CBE, (un: æquales,
cum fin: reâi, li addatur communis angulus
ABC, dfiet totus angulus CBF, tori angulo da.pnn.
ARE, æqualis; fimiliterque tutus angulus BCH,
roti angulo ACD. Queniam igitur duo latera
AB, 8E; rrianguli ABE , æ ualia funt duobur
lateribus F8, BC, trianguli F C , utrumquc u-
nique, ut comtat ex definitione quadrati: Sunt
autem 8: anguli ABE, F BC , cententi hifce lare-
rîbus uales , ut eflcndimus; eErunt triangula .gpæ
ABE, BC, æqualia. El! autem quadratum,
feu parallelegrammum ABFG, f duplum trianguli :41.va
FBC, cum fint’ inter parallela: BF, CG, à
fuper eaudem bafin BF : Et parallelogrammum
BEKL, duplum trianguli ARE, uod (in: inter .
parallelas DE, AK, 8: fupcr ean en: butin BE. .7 ,
Quare g squale crunt quadmum ABFG, 8c pa- 36"";
,lallelogrammutp BEKL. Eadcm ration: citen-

dem:
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detur, zqualia :ch quadratum ACHÎ , & paral-

p lelogrammum CDKL. b Erum cnim rurfus tri-

nain.
fin:

angula ACD, HCB, æqualia, ideo uc eorum
dupla, parallelogrammum vidclicct DKL, 8c
quadratum ACHl , æ ualia .erunt. Quamobrcm
totum quadratum BC E , Ëmd ceinpouitur ex
duobus parallclogrammis BE L, CDKL; æqualc
cit duobus quadraris ABFG , ACHl. In rectan-
gulis ergo triangulis , quadratum, &c. Quod
dcmonilrandum cran, .

SCHOLIUM.
Si 5117144517410 gravi: diameter duralur, quadra-

tu)» à diaprure defcrilnum duplum crit pudifli
gaminai.

In glairait! ABCD, dateur dimeter AC. Dico
quadratum diametri AC , duplum cg? punirai ABCD.
Cam enim in triangule ABC ,. languira B , redû:

g47.,prhlfit , g en) quadratum [durit AC , and]: duabus
gaudirai: latent»: dB , BC. Cam à!!!" quadrant
fixant»! dB , BC , tqrmlia flirt, quad lime: dB,
BC , fin: and"; crit quatrain»; diametrr’ AC ,

, t duplum cujuxlibet illomm , a: qudnti bien: dB ,

xlvii.

hoc 43, quadrati ABCD. Quod cf! propofimm.

THEORL34. PROPOS. 48.
Si quadratum , qued ab une latcrum triano

guii dcfcribitur, æquale fit ois, quæ à reliquis
trianguli lateribus defcribuntur, quadratis ;
Angulus comprehenfus fub reliquis duobus
trianguli lateribus, rcëtus eft.

TAI.VH.DEtur triangulum ABC, fitquc quadratum lâ-
3’. 7: teris AC , æ unie quadratis rcli uorum late-

a rum«BA , BC. ico angulum A C, cire re-
&um. Ducatur namque BD , perpendicularis

4 ad
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ad BA k, 8c æqualis reâæ BC , conneâatur uek ulpàn
méta AD. ’Quoniam igitur in triangule AB ,
nngulus ABD, jrcâus en ; g crit quadratum re-
file AD, æquale quadratis reâarum BA, BD: 847w
En autcm Quadratum reâæ BD, quadrato «a:
13C , æqualc, 0b linearum æqualitatem. une
quadratum rcc’læ AD, quadratis reâarum A,
15C, æqualcncrit. Cum ergo uadratum refila
AC, eitdem quadraris reâarumi A, BC, squale
ponntur ; la erunt quadrata rcéiarum AD , AC, h 1. par!
inter fe æqualia, ac prOptcrca 8c Raz ipfæ AD, A
AC, æquales. .Quouiam igitur latera BA, BD;
trianguli ABD, æqualia funt lateribus BA , BC,
trimiguli ABC; bzilis AD, Ofienfa et! æqualis
bzifi AC ; r erunr anguli ABD, ABC, uales: i 84mn:
En autem angulus ABD, ex cenflruCtione reflua -.
lgitur 8c angulus ABC , reclus.erit. Si i illi!
Fundratum , qued ab une laterum trianguli de
cribitur, ôte. Quod demonltrandu’m çrat. i

l v
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E U C LI D I S
43;;le L E M E N T U M
tu J".

àaak c): INAËT.4...5z.’:7.;-j s E c U N D U Mu

îvçéy l" 4&3! *
34;"I’ l” Ci: Euclide: fmd. bu libre de patent")

hmm reflua , inquirendo , quanta
fin 0’ quadrm partira. cujufvix limez
refit MJ), O’Wallelagrmm res-Ian-

guIa [ab parraina [bien diwfc compelxnfa,
la»! inurfe , que. apparat: mon quadrao ratina 1mn
(7c. Quod tu commode exequatur, aptien: prix;
dauba: definàionilm: du ad en , qui: demonfiranda
[aux , refit inteflrgmda mène necg’aria.

DEFINITIO. I.
Omnc parallelogrammum reâanzuïum com

mien diCitur fut) refus duabus lineis, quæ
reâum comprehendunt angulum.

HA: definitione expiant), [145 quiète: "En lineù comi-
neri dicatur pas! I :1 o 57W»; quadrangle raflan-

gklm: E! quidfit, Wdlelogrmmxm comme" [:45
limba huai: Ttflil. Qui ut intelligatur , exultante.
Mm d, Pwdhlolrmmm illud du; "Sanguin ,

(.111



                                                                     

LIRE]: ’SECUNDUS. 79.ffiuwnqs
cuira ont»: mguli [un "Hi. Cuju: du I px- L "L
imam [un gazera. Quadrature, cr Alun parte. à; vus-i: Éx.
longuet. In bi: ("in me: mardi un: refii , r44? ’*

. . . .. .44 o cl a...perfpicua»: a]? et aman dqbnmm . Il! ms la." 34;,
par" parenchyme , fi Mur angulu: damant lay.1-4;«.6..uî
du" rafla , «un: 0’ reliqui in: flafla-in refliJ’Ju’é-
Sir au)» in parallelograumi ABCD , 0:3qu Af;lîîn"ï ri a)";
reflua Dico relique: 1re: ouguiya B, C, D, ft-hk, a. agi
En quoque eflè. Nm cum parulie]: [un AD,
BC, aman anguli A, 0’ B , interni duoôtul’aggfpjd,
refit": 4qualex: A: angulur A, reflurefl, et à]; ’ ’
potbefi. [gaur (r B, relia! grip. ’ garrigue me
b quinée: [un oppojiro ejl uquali: , u: angulu: Aïbuw
angqu C, 0’ angulu: B , angqu D; "un: 0’

mguli C, 0’ D, refli. l ,23. ..’..Dici: iisque Euclide: , quadlibet 1347111010ng «Fa-«f 4,57)
m "(inguinal tontinai fub «indu: refit] liner), ’î’ÏZPJJC
qu mu. ejus 0!ng refluai comment. UtptIÂ.’v agi-AN 4,"
rallelagr’mm "Sanguin: ABCD , gominerijlu. l.
diciturfuâ dudit: liner: refit) AB, 4D; velfub ,
DC; velfub DC, CB, veldeniquefiibAB, 8C:
quorum qutlilm hujufmodi du; lime exprimant tout.
Parallelagrammi mgniludmem, mm quidemut .43 ,
ml DC , tju: longitudinem, allem 1100 , ut AD,
11:1 8C , eju: latitudinem. Unde exprejfi: dudit
limât , que ungulum refilai: continent in parabio-
grmo "(languie , fait)» ma :qu quantim conci-
fitur , intelligiturque , longitude mimi-uni, aqœ
latitude. Jeudi! etiam, quad ex matu imaginai.
unira lin" in dura»; bujufmadifurallelogmm
tarifioit»; Si maque mima aurifia!" rafla 113 ,
durfm ficuudum regain AD, moveri in trnnfwr-
[un , in ut femper Mgulum reflum tu»: AD, un.
lima , dune: puffin» A , ad P101810» D , 0’
W B, adpunfhmi C, menine, dejcriftum

"Il

’nva

C’eaL faim...»m.- ,2 W41);



                                                                     

- h 51’3113ÎI CE3.YETKIÆ.
r; au, tr;Ï:[.-:m 455D. [leurï g ’ . Tract sierra rt-r’ufïr fit-miam re-

54.’ J3 . 5?. jure opine [1:5
34:1; 52.41; .333; 9:.- am L’mfrmîela-

Wa h «a: *-:.;..:.i;*m’ ftrzgxlxu;
a L «(à ;.-::-. SUT-1:”! 53:1? l en: illud,
au. a 49-: :7": v.1.1: rît-m- refxs tquia
3-; .;..;.1- w» ’T

. afin;-Î. h z": ne. , 1’114 :cL-JÏ

Û un... un; .33 ,
.- --1 un». .-,-.nlma.n ?4-:’;Ll.,v a: rr:z; E, (7 F,

- a: :p’pnmumtî’ul.’ si rai; E ,
s

t. .p... 3:, "1:; Ë.
,. z - * r - sa!7, «.u. :4.i :. il. La: . fr-..;.9:7m-ç à i.-r LL’ . ratas. l a. 4m 1: 7:35 4.7M-

ll, 4’, au... .. un (un rez. talée: Ulm"!
1’? . 9:: , au":

f. 4 r24: :zt: îj’m WËSTJËL’. [am-a
--a - - -. a arma :ugzx, quadra-

H * a
v,-;’ ’-;--’ 1;, [31.11.- f: .1711!

a "a . p . - ... a ., m1 me .r. r La ’1’: lite: alu:
- 5,- ;;::-.- .:: e..;. *.-.-.:. n:*;7 a zrizxe,

.: a? l - . i . 7:92.11 513.15.75

* - . , ,in .. s . :3 ..:-:..r;:u p0-, A q «magne . y; "me Fez-Enn-
æ. .Nb, a arma: (51.14li
s. æ.c v ç 8.. L ’ H

r- ’.;.,-v:ss 9.-g .--j,.-p.1..z 3 i: ” ’4’ jw DE , EF.

.D - n un:3734 11’411. 4..-3"; "e l 5’: I ra Infra
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I
D’i- h- a

u

so’ lavez-Ier: CE a METR un.
cri: tout»: parallelogramnru»: ABCD. Idem fiat,
fi AD , pauma mowri trtufwerfum ficundum re-
liant, A 8 , (9?. Q4amol2rem jure optima [3:6
duabu: linei: refit: cantinera dirimr parallelo-
groumait reflangulum.

i huque parallelogrammum refluagulum; quodfub
"dauba "au linei: tontinai dicitur L crit illud,
’auju: duo lutera aima unum augulum reflua: tqualia
fun: duabu: illi: "au linei:, utrumque aurique. Ut

3.313,73; parallelagrammum reliangulumfub refii: E, (7 F,
f1. 9’ contention , erii idem , quad parallclogrammum

ABCD : quoniam lulu: A8 , aquale cl? relia E,
0’ lulu: AD, rallie F.

lPerjjaicuum autan: efl ex olim: . parallclo aram-
mm raflangulum contention fui duabu: liriez: aqua-
liiu: e02: quadrutum. Cu»: min; qualibet illum»:
linearum laqualium uqualt: fit linea Ïpofim, mm:
omnia qtlaluar parallelagramnri re anguli lutera
aqualia; Quint ex defiuitioue quodrati , quadra-
M ertt.

* Item marri eflum e I du; relia linea ahi:î

dauba: "fil! linei: æquale: fuerint, utraque urique,
yraliangululm parallelogrammum fila priorilm! dualiu:
comprellanfizm , aquale eflè ei, quad fitl) dualiu: po-
]lerzorz’lzu: comprehenditur , parallelagrammo refina-
3ulo: quoniam (7’ anguli, a? laiera uniu: æqualia
fun: 0’ anguli:, 0’ laieril’u: alterna. Qualtumen

facile hac etiam ratione demanflrari potefl. Sint
un "a refit A8, BC, aquale: refli: DE, EF, utmque

’8’ 3: utrique. Dicoparallelogrammum reflungulum A BCG ,
’ tomentum fui AB. 8C , lequel: eflè parallelogram-

ma reflungulo DEFH, comemo fila DE , EF.
Dufii: ami»: diamant: A C , DF, cum lutera A8 ,
BC , trionguli ABC , tqualia fin: laterilm: DE ,
EF, trianguli DEF, 0’ auguli B, a" E, aqqa-

ex,
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vLIBER sEchD Us. si
les, maye rem; canne triangulà’JBC, D1517; c 4 primi
I in. Badge» ration: «quam mon triangule -
AEC, DHF. QuetataparallelogrmmABCG  ,
D513]! , aqunlia crant.

Obiter quoqjæ manendm mihi tufier videur, Eu-
cltdem in hoc [manda libre , (7 in afin, qui f:-
qmmmr , pamllelagmmmum raflangulm appelle"
fimplicizer refbmgulum; quad dans ami (homard

, obfervam, in: m nomme reÜanguli Melun intelli-
gendum fit parallelogramm nm raflangulum. wam ,
ne mie: cnim: [fient repemmur, filent (item;
exprimera parallclagmmmum la»: refinngulm , quam
non reflangulzm ambra damna: litait, qu par .
dmmetrnm oppommzqrr . Ut nppofimm parallelagrm- i413: Il;

au»: appellam AC, w! 130. "
DEFINITIll-O’. 11. ï

In omni parallclngrammo fpatio , unum-
I uodlîbct eorum , quæ Circa diametrum illius
guru, parallclogrammorum, cum duobus com-
pIumcncis, Gnomon vocetur. .

IN paruliequrnrnmo ABCD , five refiangulum La");
illud fit, five non, ducntur diameter, AC, ex fig.i,3t

raja: punch; qualibct G, damna" refit EF, HL.
faraud; Interiâm Pirallelogrammi, in: u’t parallelos .
grammum diwfitm fi: in quanta? parallelogramma, H
quorum duo EH , IF , dicumqrr :1]? dm: diama-
1mm . alia un dm) KG, GD, amplemta, a:
mamfiflum efl ex ultima dejïnitione primi lib.
[maye gym compafim ex parallelogrammq 1411011723 I . ’
nrm diamant»; , (a ex IF, mm tu»: nimba: com- "i *

-Plememis KG, CDA, quali: e]!I fiât-4m EBCDHGE, l

,J

’ quam tomplefiimr [circumferemia KLM , dicimr w l’ J
. Chignon. lindor» ration: figam FDABIGE ,

  com-
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I ,  compofitla ex parallelagrammaI-UE-H. , cirai diamfç

mon, (fduaz’zm complemenm 186, 6D, (immun

appellabitur.     *C

g -.TH’E0R. x. PROPOS. i.
Si fucrint dur rcâæ lincæ, fcccturquc ipfil-

Tum alitera m qliotcunquc iàhgmcnta: Rcflzzmn
ulum comprehenfum fub iiÎis duabus reÊtîs-

ineis, anguille eflt eis , quæ Mo infcéh , 8c
’Ëmhbet fcgmcntorum comprchcmiumur, re-
  anguhs.

g. 4. uomodocun uc in quotlinct (b-rrncura BD,
fi Eq, EC. Dis?) rcétangulum fuva, 8c BC,

comprchpnfum æqualc cfic omnibus rcihmgulis
fimul fumptis, quæ fub Iincnindivilh A, 8c quo-

-libct figmcmo comprehcndunrur, ncmpc nuan-
gulo fut) A, 8c BD; Item fub A, 8a DE; Item
fub A, 8C EC, comprchcnfo.

Reâanmlunl cnim BF, comprchcndatur fub
A, 8: BC, hoc en, méta CB, æqunlîs fit recta:
A. QJOd quidem fier fi erigantur ad BC, duæ

v l, - ’pc’rpcndîcularcs BG, (IF, æqualcs rectcg A, d’u-
ag8tprlmi caturqueycctn FG. Nam rectæ.BG, (,F, apa-

rallclæ crunt , 0b rafles angulos B, C:.Scd &
b l.pronf6 æquales inter fi: funt , quad utraque rectal: A,
cgnrmiæ ualis ponamr. c Igitur erunt quoque FG,

7B3, pamllclæ , ’8c æqualcs inter fez ac proïndc
 .rectangulum crit BF, contentum fub A , five
’GB, 8c BC, ex dcfin. r. hujus lib. Deîndc ex
,D, 8c E,-ducantur reâæ DH, EI, parallelæ ipfi
. BG , vcl CF. Itaque DH , E1, cum parallelæ

d’apimi fin: îplî BG , d inter fe (lucane parallelæ arum.
’ Rurf’us cædèm , cum ex com ruâionc pataude-

e;4.priyni grnmrm fin: 13H, BI, eæquales erunt rcâæ BG,
’ ac proptcrca métas: A. Qubnîam îgitur méta BG,

, - .- æqualis

745,711]. 81m dut: reâœ A, à BC, quarum BC, fccctur

D
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:qualîs en "a: A , crit reàangulum EH, com-
prchcnfum fub inlèâaJinca A, 8: lcgmcmo BD. . 4 411
Endem ration: crit rcâangulum Dl, dom tchen-
fum fub A , 8c fcgmento DE. Item tec angu-
lum EF, fub A, 8c fegmcnto EC. Quare cum
redanguls EH , Dl , El? , æqualia fin: toti re-
ctangulo BF; pcrfpîcuum dt, reânngulum com- .21
prehcufum fub A, & BC, ægualeefiè rcéiangulis
omnîbus , quæ fub A , 8c lcgmcntis BD, DE,
EC, comprchcndumur. Si ergo fuérînt duæ (c.
(la; lineæ, fecçturque îpfarum ancra, &c. Quod
Cent oflcndcndum. I

 THEOR. 2. PROPOS. 2p Ü;
Si renfla linea fcflza fit uCCunquc: Raffin-

gula , quæ fub cota , dz quuhbct fcgmcnto-
mm comprchcndumur: æqualia funt ei,”quqd
à rota fit, quadrato. C 4
REâa linea AB, dîvîdatur utcuanuc in C, duns 7,1344",

in partes. Dico duo rcânnguln comprchcnfn fig. f,
fub rota AB, 8c (cgmentis AC, CB, fimul
fumpta, æqualîa cire quadrnto toxius linea: AB.
:Defcribatur cnim AD, quadramm linea: AB, "gym;
& ex C, ducntur CF , pannais nélæ AE, Vel
BD, quæ a æqualîs crit rcâœAE, hoc (Il, rufian a34pnmi
AB, cui æqualis dt radia AE, ex dafinitionc C
quadrati. Quonîam igîtur recta Ali , æqualis
.eft reâæ AB, crit rcâangulum Al? , comprchen-
film fub tota AB, 8c fegmcnto AC. Similitu-
crit reâangulum CD , comprchenfum fub rota
AB, 8c fegmcnto CE. Qunrc cum :cânngula
AF, CD, æqunlia fint quadrato AD, perf îcuum
CR, reâan ula comprchcnfa fub AB, 8: cgmcn-
fis AC, B, æqualîa cire quadrato linea: AB.
Si igîtur [6&3 linea feâa fitutcunquc, &c. Quod

demonflnndum erat. -Alîter. Sumatur rafla D, æqualis rcâæ. 183.013.731.
-Quoniun igitnr AH , dîvifa et! in C, crit rcâan- fig» 6.:

F z gulum
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m - gulum comprchcnfum fub înfcâa D, & refis

b 15 la, AB, hoc en, quadratum rcâæ AB, à æquale
. duobus Toâangulis , quæ comprchcnduntur fub
. D, înfcé’tz, hoc en, tub AB, 8c fingulîs fcgmcn-

A ç w - A fr tis AC, CB, quodCefi propofitum. ,

n54 1’ ’" f v7’, g;.’,’.’;"1-’ ThEOR. 3. PROPOS. 3.

d- . I Si rafla linea fcëta fit utcnnquc: Rcâan-
2.2. gulum fub ton , 61 une fcgmcntorum com-

’. a; ’prehenfum æqualc dt (S; .ilîi , qnod iub [eg-
, ’4’ mentis comprehcndiLur , rectangqu , (S; i111,

J5. 7 a. fluod à prædiâo fcgmcnto dcfcnbxtur , qua-1

21- --« raco.u," J
7’ 745V)". Inca rafla AB , divîfa fit utcunquc in punâo

fg. 7. 8. C. Dico rcc’hngulum comprchcnfum fub
tata AB, 8L utrovis fçgmcnto, ut AC, (five
hoc fcgmcntum majus fit uti in fig. 7. five mî-
nus Uti in fig. 8.) æqunlc elfe rectangulo fub
fcgmcntis AC, CB, comprchcnfo , 8c quadrato
prioris fegmcnti afihmpti AC. Confiituatur cnim
quadratum diâi Ibgnacnti AC ., quod fit AD: 8c
ex B, educntux 15?, pamllcln ipfi AE, donec
comt cum El), prorrntta in F. leoniam igîtur
AE , méta, recta; AC, æqunlis «1 , ex quadrmî
dcfinitionv; crit redangulum AF, cnmprchcnfum
fut» tout AB, 8c fixing-m0 AC. Rurl’us, quia

; recta CD ,* cadcm rutiunc æquulis dt mita: AC;
crit rectamzulum CF, comprchcnflnn fub figmen»

, lis AC, 8c CB. Cum igitur rçétnnguîum AF ,
æquzflc fit quadrato AD, 8c rcétnngulo CF;
liquida contînt, rcânngulum fub AB, tota, 8:

. lcgmcnto AC, comprchcnfum cire æqualc métan-

..gum comprchcnfo lùb fegmcntis AC, CB, 8c
quadrato prædièti icgmcnti AC. huque fi méta

I linea héla lit utcunque, 8:c. Quod en: onan-

dcndum. . . 1;7457m: ,Aliur. Accîpintur méta-.1), æqunlîs fegmcnto
far . DAC. Quoninm igitur rada AB,-.divjlà cit in Ç,

4 . crit



                                                                     

I OPpOfiIÎS laterîbus GH,

LIBER7-sECUN-Dvs. a;
crit reétan lum comprehenfum fub- D , 8: AE,
hoc en, 1g: AB, 8: AC, a æ uale -re&anguio g I; un!
tub D, 8c CB,ehoc cl! , fub C, CB, 8c un
&angulo fub D , Br AC, hoc efl , quadrato 1’ch
menti AC. Quod dt propofitum.

THEOR. 4. PROPOS.,4. 5,5"
Si refla linea fe&a fic utcunque: Quadra-

tum , qued à rota defcribitur, æquale en: 6:. , ,
illis, quæ à fegmcncis defcribuntur, quadra-
fis , 8c ei , qued bis fub fcgmentis compre-
hendirur, reëtangulo. . a
REéta linea AB divîfa fit utcun ne in C. Di- La y",

c0 quadratum totius refila: A , æquale fi. io. .
quadratîs fegmentorum AC, CB, ’&- reânn 1o

. comprehenfo bi: fub fegmenris AC, CB. c- 4
feribatur cnim fuper AB, quadratum AD, duca-«qfla-VL.
tur ue diamctcr BE. Deinde ex C , agamr w

, parano]: rafla: BD fecans diametrum in i ï ” l
G, punâo, a: uod rurizus ducatur HI, paral- .
Ida reEtæ A . ritqucquadramm AD, divifum x a A
in quatuor parallclogramma. Quoniam îgitur tri-
anguli ABE, duo latera AB, AE, æqualia fum; i
acmnt duo an uli ABE, AEB, æ uales : At uîa M
me: nnguliA E, AEB, BAE trianguli AB , "nm
duobus métis [nm æqualcs , 8c ÈAE, rçâus efi.

I Reliqui ergo duo anguli ARE, AEB, femircéti
crum. Ezdcm ratione oflcndcs angulos DBE,
DEB, fcmîrcétos elfe. Quiaergo anguliquo nettes
trianguli EFG, c æquale. funt duobus r ïs, 8c c3, W
angulus EFG, rcâus dt, d cum fit æëualîs refila 4.91,,"
D, externus interna; nec non FE , ofienfus
fcmiroâus; crit 8c reliquus EGF ,. femîreâusg’
ideoquc æqualis angulo FEG. Quart e æqualia. 6,
«un: Inter: EF , FG : 33:: ont: .fint-fïæqualîa (Mm

, E, crit ,paralielogram-
mum F11, quadratum A cum omnîaleJus laura

, .l ’ " A P2 3 A fin:

. lJue



                                                                     

86 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
l fin! æqualiz, à omnes anguii reâi; propterea

5.. , . ,quod exifleutc une angulo recto, ncmpc FER,
’ , Vel F, in np,arallelogrammo PH, omnes quatuor

reGi flint, a: ad defin. r. hujus lib. demonikravi-
inus. Eadcm rationc quadratum crit Cl. Qua-
mobrem CI, PH, quadmm flint fegmcntorum

curial AC , CB, quod latus HG, g æ Lulle fit recta:
.. AC. Reâangula quoque AG, G, compre-

hcnfa cruut fub regmcntis AC, CB, proprerea
fiuod CG, GI, æquales fun: reétæ CB, 0b qua-

ratum CI : 8c FG æquaiis reétæ GH, 0b qua-
hgçm dratum PH , hoc cit, b redire AC. Quocirca

cum quadrarum AD, æ urne fit quadratis C1,
FH, & reâangulis AG, G; calmar uadratum
AD, rotins lincæ AB, æqualc em- qua ratis fcg-
mentorum AC, CB, 8c rcéiangulo comprehcnlb
Tub eîldem fegmentis AC, CB, bis filmPïo- lgî’
tur fi rcéia linea fada fi: utcunquc, quadra-

Htum, quad à rota dcfcribirur, &c. Quod de-
monlirandum. erat.

TAS-2711.. Aliter. Quouiam reé’ta AB, divifa (il in C,
fig. u. i crit gugdratum totius AB. , æqualc rcânnguiis,
i a.je:. quæ tub rota AB, 8c fcgmcntis AC, CB, corn-

prehcnduntur: Rectangulumautcmiub AB, AC,
il 3. [24. pomprehenfum Æ æqualc cit rzétangulo compre-

fo. fub AC, CB, 8L qumirato fcgmenri AC:
Item rcétangulum fut) AB, CB, comprchcnlum,
æqunle eu reétangulo fiib CR, AC , comprchen-

i ’ i f0, 8c quadrato fegmcmi C8. lgitur quam-arum
i * recta: AH , æ [me etiam cit quadratis tempe-mon

rum AC," C ,8: rectangulis fut) AC, CB, 6c
fub CB, AC. , Quod cil propofitum.

obtenus arum. 1.
" " Il i’ I, Hinc’ alluré-am in. parâlldogrammi circa diantrum

qua inti - enl- quadrant. A , . ’
h 42.0 n°0 L-LÏAËR La M. u.

’ Seqnirur etiam ex Hcmbnï’cvmrione bains propqfi
diamantin .cuiufvi: ’qüâdmi’ dividm: fins inguior bifr

* A n. ’- rimaz

n

i



                                                                     

LIBER sECU’vas. 8’;
riant. Probzturn cnim fuit Ingulos AEB , D25. c133 128.7111.
ûmîrcâos, Inti angulos DEB. a: DBE. A

THEOR. 5. PR,opos..5.i
Si mâta linea fccetur in æqnalia , ô: non

æqualia: Rcétingulnm fub inœquulibus feg-
mentis rotins cœnprchenfiim , Lina cum qua-
drato, quod ab intermedia feâionumfæ-
qualc ei’tv ci , quod à dimidia. idefcribirur,

quadrato. . *Ividmur refis AB, bifariam in C, 8: pet

fis-
E

713.7!!!
inæquaiîn in D , ut Ilflionum intcrxnedia fit fg. Il:

«renfla CD, qua nimirum dimidia CB, minus :fcg.
mentum DE, fupsrat, vol quamajus legmentum
AD, dimidium AC, cxcedit. Dico redanguium
fub fegmcnris inæquaïibus AD, DE, comprehen- To
fun], nm: cum qamdrnto .rcétæ CD , quæ inter
duas cit feâiioncs , æqunle cire quadraro dimidiæ
CH. Dri’crinatur cnim CF, quadratum fupcr di-
midia C8; 8c duëta diamctro BE, duCatur exD,
rafla DG, paulien roche BF, kans diametrum
13E, in H, punàh), per qued ducatur rcâæ BC,
parallcla IK: Item ex A , redis: CE, pataud:
AL, i’ecaus [K , produc’hm in L. Eum; i,îtur
par coroliarium 1. præccdcntis propof. Dl, G,
quadraru, Limone DH. recta l’CÔLæ DU , æquà-
lis: a Elt autem & KH , ipfi. CD, æqualis.
Quai-c rL-éianzulum AH , comprehcndctur fub
AD, D13 , 8c KG , crit quadratum routas CD; - .
Probandum mourut, retinngulum AH, un:
cum quadramzliG , mquuleeile quadrato ,CF.

a 34.W

Quoninm ergo l; complcmcuta CH, PH, æqualia 1.4,,pima
flanc; fi àddarur commune quadratum Dl, crit
paraiiclogrnmmum DE, parallelogrammo CI,
æqualc: [En autcm 8c AK, eidem Cl, æ unie, 036M
31mm :bafcs AE,-CB, æquales fion gitur

F, AK, æqualia etiam inter Il: crant: quibus fi
commune apponaturÇH,crir gnomon MNO, ire-étan-
gulo AH risquais.- QuOÊirca eunugnomou MECÈC,

ï . 4
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83 EUCLIDIS GEOMETRIÆ;
8: quadratum KG, æqualia (in! quaîrnro CF;
crit 8c rectanguium AH, uns cum quadrato KG,
æquale eidem quadrnro CF. Si un: ergo nm:
fcccrur in æquaiia, à: non æqunlin, 8.2:. Quod
oflendendum erar.

THEOR. 6. PROPOS. 6.
Si reâa linea bifariam chCEUT, 8; illi

mêla quædam linea in rcïrum aliiciacur,
Reâmguium comprehenfum 1in un cum
adjeEtl 8c adjcâa , una cum quina à
dimidia, æquaie efl: quadrato à lima, quæ
mm ex dimidin, mm ex adjeiu comparu.
tut, aliquam ab una , defcripto.

Ecetur reâa AB, bifarinm in C , 8c ci En re-
âum addatur BD. Dico reîmguîum com.

prehcnfum fub rota compatira AD, 8c DE. ni-
Jeàa, un: cum quadraro dimîciæ CB, 33.122:
erre quadrato linea: CD, quæ (X dimîiïn C13. à:
adjefm BD, componirur. Dsfçrisatzr numerus
CE, undratum fuper CD, a: minet-.1 daman)
.DF , ucarur ex B, rcCa BG , nuiteëa rcrtæ
’DE, fecans d’amctrum DF , in H, punçto, pst
qued agarur 1K , paraheiz raire: CD: Item ex
A, ducnrur très CF, parailcia AL, [ccans 1K,

2* produchm in L. Erunt igirur pet corollnrîumr.

04.1"!"
propof. 4. hujus lib. Bi, KG, quadrara, Mecque
recta Dl, reétæ DE, æqualïs: a En aurem à:
K8, refrze CH , æqualis. Quarc reâanqulum
AI, comprehendetur lub reâîsAD, DE; &KG,
crit quadratum refit: CB. Probmdum itague
en, redang’uium AI , un: cum quadrnro KG,
æquale air.- quzdrato CE. Quoninm ergo panl-

535.m lelngrammum AK, bœquaie et! parallelugrammo
C43.pmu CH, quod haïes AC, CB , æquales finr: :Ell:

autcm & parallelogrammum HE, eidcmCH, æquale,
complcmenmm complemcnro; erunr AK, HE, a:-
qualia inter Ce. Addiro ergo communi C1, crit redan-

, gulum
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gulum AI , gnomoni MNO, æquale. .Quocirca
cum gnomon MNO, 6c quadratumKG, quadra-
to CE. , fiur æqualia; crit 8c reâangulum AI,
unaicum eodcm .quadrato KG, eidem quadraro
CE , æquale. huque fi reâa linea bifariam face-
tur, 8L illi racla quædam linea in reâum adjicia-
rur, 8:c. Quod erat demonfirandum.

THEOR. 7. PROPOS. 7.
Si rafla linea feeetur utcunque; Quod à

rota, quodque ab une fegmentorum, urra-
que fimul quadraca , æqualia fun: 6c illi,
qued bis fub rota, 8c di&o fcgmento Com-
prehenditur, reâangulo , ô: illi , quod à
reliquo fegmento fit, quadrato.

SEcetur ireâa AB , utcunque in CC. Dico qua-

vij.

:r- v

une".
draçum tafias AB, 8: quadratum fegmenri flâneur.

five majoris , five minoris AC, æqualia e111: re-
âangulo bis comprehcnfo fub rota AB, 8c dic’io
lègmemo AC, un: cum quadrato reliqui-feg-
menti CB. Defcribatur cnim fupcr AB, quadra-
rum AD, 8c duel: dimerro BE, ducatur ex C,
reâa CF , parallcla rafla AE, feeans diamcrrum
in punâo G, pet quod :gatur HI, parallela re-
étæ AB. Erunr igitur pet coronarium r. pro-
par. 4. hujus lib. CI, HF quadratn: 8: quia
refila GH, a æqualis en reéiæ AC, crit HF ,
quadrarum lègrnenri AC. Rurlus quiz AE, æ-
qualis cit ipfi AB, crit reâangulurn AF , com-
prehenfum fub rota AB , 8c fegmemo AC. En-
dem ratione reâangulum HD , comprehenfum
crit fub eifdem reâis AB, AC, qëod refila: DE,
EH, æ uales fiat mais AB, A
AD , . Quoniam igirur reâangulia AF, FI,
una cum quadraro CI , hoc cit ,. gnomoni KLM ,
un: cum quadraro CI, æquale en quadratum
AD; fi apponatur commune quadratum BF,
«un: quednta, A!) ., li? , æqualia pétunai?

. f
’

, 0b quadrant.

surfilai

.’i
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AF, DE. (quorum quodlibet comprehenditur fub
rota AB, 6c fegmento AC ,) una cum Cl, qu:-
drato reliqui fegmenti CB. Si igitur reéh linea
fecetur utcunquc, 8:c. Quod erat demonfiran-
dum.

m3. THEOR. 3. PROPOS. 3.
Si reëta linea fecetur utcunque: Reétan-

gulum quater comprehenfum fub rota , ô:
uno fcgmentorum , cum c0, quod à reliquo
ii-gmento fit, quadrato, æquale en: ci , quod
à rota, Je diEto fegmento , tanguant ab ana
linea defcribitur , quadrato.

han". It refis AB, in C, divîfa utcunque. Dico
fl.l6,l7- reftaugulum quater compreheni’nm fub AB,

h & legmento five majore, live minore CB, un:
cum quadrato tcliqui fegmenri AC, æ unie cire
quadraro linea: , quæ ex refia AB,-8: Mo feg-
mcnto CB, componirur. Producatur cnim AB,
Vertus dicïum fegmentumCB, ad D, fitqueBD,
relia æqualis fagmento CB; 8c fuper tout AD,
quaîmtum defcribatur AE. Duétu autan) dime-
tu) DE , ducantur HG , Cl, paraïl-læ ipfi DE,
fusantes diunctruin in H, K, punciis , pet quæ
oucmnrur LM , OP, paral’elæ ipli AD, quæ fe-
cent pliures paralicins in N, Q. Erunt i.,itur
pcr corollarîum 1. propol’. 4. lituus lib. 01,
N ), BM, LG, CF, circa diamctrum DE, oua-

.;*P,.,:m,dratu. Et qui: OK, aæqualis cil faim AC;
5344m". crit 01, quadratum fcgmcnti AC. Rurlus b quia

NH, æqualis cil recta: CB, crit NQ, quadrutum
l’egmenti CB ideoque quadrato BM , æquale,
cum retins CD, BD, æquales tint.- Quant mitez
BH, HQ, .æquales (un: reginent’d C8; nique
ndeo duoreétangula AH, LQ, eomprehenfacrunt

ggflnmt fub AB, 8c fegmento CB, r cum LH, fit æ usé
lis reétæ AB. Eadem rutione arum duotrec an-
gul: N6, HIE, comprelieni’arfub AB,.8chB,

.3 1 L cum



                                                                     

.-- .



                                                                     

tliiiilvliie v liiiiul Il. l

.

l ..

cri A
l v

lin:

.

.1 .
,

.AA

yiii-»
A

.
e.

. .. un. l.... a.A ..

u i r., .. ...

il- . .
.1

. . ,. V. .. ..

... A. C.
(il

.

. . .. z. ,
A..

r i. I -

o

, p. .
. .
. i , lw l i7-- .. ., . .1 ,. 7. . A

...-

. . .. næ . .. 1 . .. . .. . .. à .

. 4 vi u .1

.

.

.

.

r. I

illi t .
i .



                                                                     

LIBER sucrin-nus. 9r-
cum NH , HM , reâæ J squales fiat. mais CBflÎMW
BD; a: retira GH, EM, rade FL, hoc en, rem
613e LH, hoc ,efi, refit: AB. Et qui: quadra: - l- ’v D
NQ., BM , æ unlia funt; fi nddatur commune -« 4
KG, erunt B , KG , fimul æqunlia reâmgulo
NG. Quapropter Ëünque reRaIgula AH , LQ,.
HE , BM, à K , gnomonem RST, compo»
ncntia, æqualia funt reânngulo quater com re-
hcnfo fub méta AB, 8c fegmenro CB. un!
igitur gnomon RST , 8c quadratum 01, æqualia
in: quadrato AE, crit redangulum quater com-
prehenfum fut: data «a: AB, à f mento CB,;
ana cum quadratn reliquî fegmentieÂC , squale [1.13

undrato linea AD, compofitæ ex A8, 8: diâo ...’. . 7.3.,
egmento CB. Quumobrem , fi recta linea rue w. L .424... (51m

tu: utcunquc, 8:c. Quod demonltrzndum cran! 7.4 4.1.51;

T H, E 0.11.9. P R o P O s, 9, .5
Si refit: linea facetur in æqualia , &’ non, A ml] ’

æqualia: Quadrata , quæ ab mæqualibus coq
tins fegmetitis fiunt , fimul duplicia funt, 8c
ejus, quod à dimidia, 13e ejus ,. quod ab:
intermedia fecïionum fit , quadrati.

SEcetur méta AB , bifariam in C , 8c non bifiw nana
n’aura in D. Dico quadrant fcgmeurorum inæd k, ,3,

alium AD, DE, .fimul dupla elfe quadrntorum . ’ t
imul , quæ film: ex dimidia AC, 8c ex’interme’ü

dia fcétîonum CD. Educatur cnim a C rad
-AB, perpendicularis CE, quæ fi: æqunlis Jim.
dia: AC , vel CB, ducamurque mâta EAl, nEB’.
Deinde et D, ducatur quoque ad A8 , perpendic-
eulatis DF , feeans EB, iu- punao F, per quod
lducarur FG , çamllela ipfi: AB, fecans CE,iln
G, ducaru ne tandem AF. I uorum igiturnîn
triangule A IE ,A luter: -CA "-,.C , aquilin faut;
stemm anguli CAE , CEA,’ requin z! En 111km . f pu q
angulus ’ ACE , reâus z Reliqui -igitur la «lagmi Mw l
alium refluai confident , ideoque AEC, ferrât:

.. H . . 8

l
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ile-"1*..Eiüutrerit. :Eaàem..ratione angulu: BEC, flami-

roétus-erit;-ac propterea totusAEB, roâus. Rur-
e19.pn’mi fur, quia trianguli FGE , angulus «EGF, e æqua-
dgnœinx lis en refloECB, externus interna; .1 arum reli-

qui duo anguli uni recto æquales : Oftenfum atr-
tem cit, angulum FEG, elle femircCtum. Igitur
ù EFG, remit-ceins crit , proptercaque angull

a 64mn: EFG , FEG , æquales erunt, e ideoque 8: later:
EG,IGF, æqualia inter le. Eodcm mode clien-
detur, in triangule BDF , lutera BD, DF, cire
æqualia. Nain angulus FDB , cit retins, & B,
Emireétu: 8th. "nitrique cum in triangule ACE,

("pâti mgulutC, recrus lit, fait quadratum lateris
AE, squale duobus quadratislaterum AC, CE:
Atqui hæc duo quadrata inter f: funt æqualis,’
qued 8c linea: AC, CE , æquales fint. Igitur
quadratum latcris AE, duplum crit quadrnti 11- *

a terir AC. Rurfus , qui: in triugulo EGF, an-
unrind gulus G, rectos en, crit quadratumlatcris EF,

A æquale duobus quadratis laterum EC, GF: At
duo hæc quadrau inter fi: æqualia funt, 0b æ-
qualiratem linearum EG, GF. Igitur quadratutn
latetis EF , duplum crit quadrati lateris FG, hoc

’h 34.er cit , uadrati linea: CD. Efi cnim CD, b reŒ
refit: G, æqualis; cum CF, fit parallelogramc-
mum. Quare du.) quadra: reétarum AE, EF,

. ,. N ,.dupla funt duorum quadratorum linearum ruch-
”:,.il""j,,’ tutu, AC, CD: Sunt autcm duo quadrata recta-
5474,55, mm AE , EF, iæqualia quadrato reâæ AF; &

quadratum recta: A i , æquale. duobus quadratis
reétarum AD, DF. Igitur 8c duo quantum re-
flarum AD, DF du la funt duorum quadran-
rum ,reétarum A , C : At ui uadratum roda
DE, æquale cl! uadrato te æ B. Ofienfum
enim cil métas F, DB, elfe æunDales. Quart
duo quoque quadras reéhrum A , DE, reg-
;nentorum inæquzlium , dupla fun: quadratorurn
rcétamm AC , CD , dimidiæ linea, 8c intermee

MM ’ dia feâionum. Si ergo refis linea fecetur in æ.-
Ln,.,.- i, ualis, 8c non æqualia 8:c. Quod crut deman-

in V modum. ., . ... .. ; .a v, i i THEOR.



                                                                     

LIRE]: 8500510032293
THEOR. zo. PR0 P’0 S. ’1o..  a

Si reEta linea fccctur   bifariam ,’ ’adjicîatur
autem ci in reâum quæpiam refis. linea:
Quod à tota- cum adjunÊta , 84 qudd ab ad-
junEÏa , utraquc fimul quadraca , .duplicia
fimt, ô; ejus, qued à dimidia, 8c ejus’,
qued à compnfita ex dimidia 8: adjunéh’,
-tanquam ab una , defcriptum fit, .q’uadrati;

SEccturreâaAB, bîfnrîam in C, à ci in refluât 1’43. 1x.-
addatur BD. Dieu duo quadrant: tcéhrutîl fig. l.

AD, BD, fimul dupla cflc quadrntorum fimul,
quæ ex mais AC, CD, dcfcribuntur. Su et
AB, cnîm c: (.1 , crigalur purpgndicularis E,
quæ fil: æqualîs dimidiæ AC vcl (CB, &jun-
ganta: rem: AE , E8. Pcr Ô, dcîndc cducatur
DF, ipfi CF, patauds, occurrcns (6&3 EB,
momifia: in G , 81. cr E, ducatur reûæ CD,
pâtallela EF, (ténus 1:, in F, jungatur ne tc-
âa AG. Oflcndctur jam, anguïum AIE , tif:
rcc’tum, ut in præscdunti propnf. 8: CEB, f:mi- H .
nuum; a idcmuc mus :Lîtcrnum EGF l’cmîre-’*
étum quoque; lulîlt nuum uugqus F: reflua, "à"!

a:

w . b 44m ï’cum in paralleîogmnmn L1. , rcflo anguYo C, 3

-a méta: EF, FC, angulis HI], E 11?, oppufitæ’,
-æqualcs qumüc crunt. Eadcm artel oflandcs ,

upponazur. ( luth: 8: rclîqulh’ FEG, femïr:c’tus cyprin:
crit , 81 promut-.1 ipfi EGF, 2c ualis. Quarc ’

(l6. prix:

métas BD, G , cille æqunlcs, proptcren quod
 211gu1us BDG , fic Indus , SUBGD, fcmîrcctus,
18cc. Quoniam Igitur quadramm rcdæ AE, e æ- e
.quale L11 quadratis æquulr-bus .rcéïarumæqunlîumn .
15L, CE; ent quadrumm racla: A E , duplum.

4mm

quadrati refit AC. Rurfus quia qundrrxrum rev-
.ctæ EG , Êguadmtis æqunlîbus rcflarum æquali- nanti-1

l.um EF, æqualc cl! , crit quoque madra-
-tnm rafla: FG , duplum quadrati rtétæ E 3, hoc

u
’ tu; méta: CD, g cum CD, mita æqualïs fit fè-gsçærjw’

.. étæ
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fia: EF. Duo îgitur quadrata reâarum AE,
EC, dupl: ,funt qudratoruln ex redis AC, CD,

.defcriptorum. Atqui duobus quadratis rectal-nm
5474"" AE , EG, æquale cit- b quadratum recta: linea

AG ; 8: quadrzto Raz AC , æqualia funt duo
quadrant , qu: ex duabus lineis mais AD, DG,
’defcribuntur. Quadrata ergo rechrum AD, DG,
dupla fun: quadrarorum ex métis AC, CD de-
fcriptorum. Cum igitur quadratum recta: bG,
æqualc fit quadrato méfie BD; erum quoque
’quadram natrum AD DE, dupla quadracorum,
flua ex rcétis AC, ÔD, dcfcribuntur. laque

u fi a l refis linea (cœnu- bixhriam, 8:c. Quod citen-
  dcndum eut. k

a. ’PROBL. 1. PROPOS. u.

Datam rcânm lineam fecare , ut compre-
Ihe’nfum [ab iota , ô: airera fcgmcntorum
.reâangulum; æquale fit ci , quod à relique
fcgmento fit , quadraco.

La. IX. DAM fit méta AB, quam feearcoportet in du-
uh,*;. ’ a: partes, im ut rectangulum comprchcnfum

’ fub rota AB, sa ancra ejus fcgmcnm, ncmpe
minori , æquale fit quadrato reliquî fcgmcnti,
’nimirum maIUI’ÎS. Dcfcribatur ex AB,. quadra-
tum AC , & divifo latere AD, quad cum linea

’data AB, angulum rcCÏum cfficît, bifariam in E,
jungatur rcc’ta E8 , cui ex EA’, produéta æqua-
lis finnatur EF ,.& ipfi AF, abfcindatur ex mât

:AB, data æqualis AG. En cnim AB, major,
u ’ quam AF. Nam cum EB , fil æqualis îpfi EF,
flop-H ex conflruâîone; a fin: autcm Ian-ra AE, AB,

’,majorz latere E5; Eruut quoque rcâæ EA, AB,
Amajorc: reé’ta EF : ac proîndc ablata communi
AE , reliqua AB, major crit, quam reliqua AF.
Dico "aux: AB , feâam site in G, ita ut re-

udangulum comprehcufum fub AB, BG, squat];
t



                                                                     

.1, [Bi 1: 3.1: c U’ND v s, .9;
fit quadrato mils AG; adeo ut AC, fit majus
regmcntum, 8c BG, minus. Ducatur cnim pet
G , rcc’h HI , parallcla rcflæ DF, focans C!) ,
in I; Ac pet F, ducaturipfi AG, parancla PH,
fecans HI, in H. Erît igitur parallclogrammum I
AH, quadratum fcgmcnti AG, cum omnia glus
mulot lutera fim æquaiia, quîppe cum b , bgçpH
H, æqualîa fin: oppofitis AC, AF, æquahbus;

omnetque anguli quidem Rai o’b reflum A, ut
ad defin. l. hujus libri ofimdimus. Rectangulum
guaquc CG, comprchcnlum critAfub AB, 8c
V e mante BG ;, qued [A13 , æquah’s fit îpfi BU.
Itaquc proba’ndhm cflz, métanuuîum CG, & qua-
dratum AH, æqualîa arc. Quoninm igitur recta
-DA , divifa en bifariam in E, 8c cî addita in re-
am AF; r cri: rcétanguluni fub DF, FA, Ahoc c 6.146
en, rcc’ïangulum -DH, (cum FH, fit æqualis iplî
FA;) unn cum .qundrato dîmîdîæ AE, æquaUC
.quadrato méta: EF, hoc dl, (indure rcâæ E8,
quæ ICÔZI: EF, æqualis en: El autcm quadratum -
reâæ E8, d æqualc quadratis rcéîarum AE, AB. «MM-ï
Quarc rcétangulum DH, nua cum quadruto "Gaz

. AE , æqualc quoque (Il quadratis reétarum AE,
AB. Dcmpto ergo communi quadram recta
AE, rcxnancbît redanpulum DH, æ uale qua-
drato redæ AB,”hoc «fi, uadrato A .- Ab.uto
igitur rurfus communi te angulo AI, rcmnnc-
bunt rcàangulum; CG, & quadratum AH , intcr
fc æqualia. Quod cf! propofitum. Darnm îgîtur

, acétam AB , facuimus , &c. Quod crut facicn-
um.

THEOR. ’11. PROPOS. 12. a3;
In amblygoniis triangulià , uadratum ,

uod fit à latere angulum obtuFum fubten-
ente, majus eft quadratis , quæ fiant: à

lateribus obtufum angulum comprehendenti-
.bus , reâangulo bis comprehenfo , & ab
uno laterum , quæ funt curez obmfum alngu-

un:
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- V, l « vlum in qnôd "cum retraEturfi fuerit c;-

az"- A ’7 "L î? f, dit écrpendicufaris , à) ab afinmpta exËeriu:

linea fub perpendiculari prope angulum ob-
fJ s (il fi ,, ’- .5,1; fait! 4 tufum.
Ifgxl

r4) ""IÏ ’ Rrîangulum ABC, habeat angulum ABC ,
K obLufum , 8: ex A , in latus CB, ad partes

alhïuli obtufi protmétum cadat perpendicularis
AD. Dico quadratum mais AC, qued obtufo
angulo opponirur, majus cire quadratis latcrum
A15, BC , refiangulo -bis comprehcnfo fub CB,
BD, hoc dl, quadratum latcrîs AC æqualeeffc
duabus quadratis latcrum- AB, B , un: cum
.rcttanguio fub CB., .BD ,.bîs comprchenfo. Cum

maya. cnim méta CD , divilà fi: in B, utcunque a crit
quadmmm redan CD, æquale duabus quadratîs
rccturum CB , BD , 8c rcâaugulo comprehenfo
,his fub CB, FD. Addito igilur communi qua-
hdraro rcétæ AD, erunt duo quadrant rcflarum

mua-:47, A CD, DA, a; ualia tribus quadratis redarum CB,
BD , DA, redinngulo comprchcnfu bis fub

1,47.;mm C3, BD : l7 EH autcm quadratis rcétarum CD,
HA , æquale quadratum rcéïæ AC. Quatre 8c
quam-arum mm AC , æqualc crit tribus quadra-
rls rccrzarum CB, BD, DA, &rcélnngulo com-

.prcnculb bis fub (LB, BD. (5mn i«.;irur quadratis
c.,7.,:rnmrcd:1rum le, DA,-cæqualc fit quadrzulun redira:

A3; crit qzmdrntu’m mata: AC ,’ æqualc quadratis
Irak-4:11:11 C15 ,(JBAz, 8; rectangulo; comgrchcnfn
LE.» [un CB,"1’SD. Quod cit propolnum. ln
5:!le ,onïis un) trianmxis , quadrutum , quad

in: tir, 6kg. Qupq tu: Ollcndcndum. Ë I

mi, ’ ,T H E.(),R. 12. P R O P.O S. 13.

l In oxygmuis’ triangulis ,1 quadmmm à Ia-
- terc ungulumgaçucum fubtcndente minus cit
. quadratis , quæ fiunc à lateribus acutum an-
.gulum comprchendentibus 5 reflungulo bis

e - com-
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comprehenfo , 8; ab une laterum,» quæ (nm:
cirez acurum nngulum , in qued perpencmu-
laris cadi; , Sa ab afihmpta lmcnus linea
fub perpendiculuri propc acutum anguïum.

Int omnes nnguh’ trianculî ABC , acutî 8c (x 7j: a
A , purpcnukuîarîs AD, dmrifin cador in lai-fi .A

tus BC. Dico quam-arum latrris AB, qued acu- f. ’ Ï
to angum ACE , OFPCEÎKhY, minus du quadra-
tis latcrum AC , C15, cirez aligulum acutum
di&um reflunguio bis (cmprcbcnfo tub BC, CD,
hoc cd, qu-mrarum Maris AB un: cum re.
&angulo bis comprchcufo fub 13C CD, a: uale l: à,
cire duobus quadratis latcrum AC, CB. cCurn C ’
cnim 1’681: BC, divîl’a fit in D, utcunque, «un: ,
quadrata radarum BC, CD, A æqualia refinngulo l 1: fig-
comprchenfo bis fub BC , CD, 8c qundmto re- *
&æ BD. Adito ergo communi quadrato rcétæ"
DA, erunt trin quadrnta reflarum BC, CD, DA,
gala redanguîo bis comprehcnfo fub BC ,

, 8: duob 15 quadrarîs reéîarum BD, DA:
Duobus nutem quadratis refluum CD, DA,
bæquale cfl qundrnrum refis: CA. Duo igitur 5*7W
uadrata maman: BC, ÇA , æqunlîa fun: rc- .
angulo bis comprchcnfo fub BC, CD 8c duo-

bus quadratîs rrétamm BD, DA. C’um ergo
duobus quadratis trétarum BD , DA , l zquale ("p.4
fit quadratum raft: A13; arum duo quadrata re-
Garum BC, CA, æqunlîa rcé’tangulo bis compre-
hcm’o fub BC, CD, 3c quadrnto reétæ AB, quod
dt propnfitum. Eodem mudo oflcndclur, qu:-
dmta retrarum AB, BC, a: unîîa cm: rcâangulo
bis comprehcnfo fut) CB, B , 8c uadrato rcâæ
AC, hoc cil, quadrarum mais A , minus efie
quadratîs latcrum AB, BC, rcâangulo compre-
hcmo bis tub CB , BD. In oxygoniis ergo tri-
anguîïs, quadratum à latere, 8:c. Quod dt:
monürandum crut.

.,..

, G PRO?
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a, PROBL.2.PROPOS.I4.
Dato reâilineo æquaie quadratum con-

flitucrc.

3-411; It datum reüiiineum A, gui quadratum æqunie
jas, 9, confiituendum cit. a Conflituatur parallclo-
.4,-,Wi grammum BCDE , æquaic rcëtiiinco A, habens

angulum rcâum, CLIJUS nuum latus, ut DC,
.producatur ad F, fitque CF , ruera æqualis reâæ
BC. Dividatur quoque DF, biriariam in pundo
G, guod cadet zut in punâum C, aut non.

ü, a, Si ca it in punc’rum C, crit rafla BC , (cum
i æqualis ponatur recru: CF) redue CD, æquniis.
, Quatre reflunguium BD, crit quadr.:tum, cum

Pur-mi lattera DE , EB, la æqualia fiat oppoiîtis larcribus
A Î BC, CD; arque adco conflitutum crit quadratum

Il. 92 æquale reétilinco A. Sî un) punélum G; non
cadit in C; héro G , centro, dcfcribatur inter-
valle GD Vel CF, fcmïcircuius FHD, prnduca-
turque B , douce circumr’crcntîam fccct in H.
Dico igitur, quadrarum redire CH, eût saquai:

. ’ reâilinco A. Ductn cnim rcéh CH ; quia rcc’ra
DF, dividitnr bifurïmn in G, 84 non bir’arîam in
C; crit rechuguium comprehanfirm 11m DC,
CF, hoc cit , rectaiigçuium BD , una cum qua-

çJhfit, drato reâæ GC , c annule qamdmm même CF,
l hoc efl, quadrnto recta: CH; cum rec’tæ CF,

GH, fint æquaics: A: quadratum reflua GH,
64.7.)rimidæquale cil qzmdratis refimmm CC, CH. Igi-

tur rectanguium BD, nm cum quadrato reâæ
CC, æquale quoque crit quadratis rcâarum CC,
CH. Quamobrem dempm communi (Lundrnto
reâæ CC, remancbit rcetangulum BD , oc en,
refitilîneum A; quadraro rectæ CH, æquale. Da-
m ergo reé’tilineo æquale quadratum conflituimus:
Quod farter: oportebat.

EUCLI-



                                                                     

LIRE]: 7531103. ,9,

:ËLÆŒÆÎ

E U C L I D I S î.

ELEMENTUMé
TERTIUM. -(Ïvîrn

[F41 ("Â-c (.14 a?
D E F I N 1 T 1 o. I. r""f’m’--J7’«’3

si". ,nî.o.r..
Æquuies circuli flint, quorum diametri funt”.

æqualesi; Vel quorum, quæ ex centns, mâta

linea: fun: æquaËcs. » -
Uam’an Euclide; hac a). lib. varia: circuli
Frapricmrc: dumonflrat , ideirco expiiez:
prix: termine: quefilam , quorum fragrant

in en fatum: a]? ufitr. Promu» itaque du" , en
circula: 5,7? 4974181, gram»: dénutri, ml [amidis-
metri æquale.: fur". 04m cnim circula: defi’ribatur
a: circumvolunom fi’mldlamflfl cirre alterna extre-
mum fiant; , 0* mgr-nable , a: lib. I. dixinua,
feifiicuum efl , Po: circula: en? (71441:1, quorum
fèmidiametri , [2m refila: ex "mm «luth, fun! qua-
ler; w! etiam quorum tout dianmri tquaIeJfimC.

.. a .’ 7 Le: 132.41.

(nuit? J? à: la:
1..., .4.

o .. 6.1,

U: fi diametri A8 , BC, 11e! refît DE , EG, 7218. 1X:
ennui: D , 0’ E , 411484 fin: quam , æquale.: fiK’":":
0mm vin-1415 AF B . 0’ BGC. Sic «in»; a ran-
tmrio , fi circuli fin; agacin, mon dimeni, 116”
refilé mari: rififi; quiet. Ex hi: liguer, cirru-

G 2 lu,

æ

a!
rai 13k AL.



                                                                     

100 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
la: , quorum diheni , val refît dufh ex cauris
fun: bagnole: , frugale: eflë; ut fi diamcIri BC,

TABJX- HI, ml rafle BG, KL , à centrù E, 0’ K,
f9" A” dufl; fin: intquulc: , (nuquale: «un! circall BGC ,

a” HL! ; arque alu illum, cujus diaprer", ml
fimidianetcr major, majorem. Etcamra , circulo-
rum îruqualium diametrar , fimidiametrofi’c m9144-

le: cf: , majoris quidem nmjorcm, C7" miam-i: mi-
nerva.

DEFINITIO. n.
Rcâz linea circuiuvn [21113ch dicitur , quæ

cum Circuium tangua , fi producutur , Circu-

lum non fecat. r713.116 UT rafla A3 , fi in circulum BFD, tangat in
fl’ 13’ B , ut polluât: ad C, nm’la ramure circulant

fiat , [cd tout jacent cum ipfum , dlmur rangera
circulmn. A! M370 rafla EF , qui. ira cundem
circulum tangit in F, ru [mafia ad G . [net cir-
culmn , caduque [mm ufum , mm disent? circulum,
tangere, fil franc.

DEFINITIO. HI.
Chenille fe mutuo tangcrc dicuntur, qui

fch mutuo tangences, fc fe mutuo non fceanr.

748. IX. Clam macla duo circuli AC , BC , [à mutuo
fixa-If. dicuntur rangera in C, fi imfefe comingam in

C, m fleurer allcrum film. Ejl arum hic comaflur
fig, 1;, ’ clrcularum duplex. - A": cnim cxtcriusfe [a clrculi

tarifiant , ut limpide mm extra nlterum cil palma;
fg. 14. au interim, quando unm imm aliorum coufhtuimr.

174104 fi duo crrculi in: fi nuum tangent, ut mu:

* ultcrum



                                                                     

LIBERVTERTIUS. Io!411mm quoque [un , drccmur circull illi [a mon. un. 1x,
ficore ,x (7 non ronge". Uti circuli BD, ofib l5:

FD. v . . h D.DEFINITIO.IV. l
In cireuio roquant-cr diflare à cençro rafla;

linea: dicunaur , cum perpendiculares, quæ à,
centre in ipiàs ducunrur, l’unr arquaies. Lon-
gius autem abolie illa dîcitur, m quam major
perpendicuiaris caduc.

Uom’om inter anone: lima! reflux, qua ab aliquo
unflo ad qmlllæt lineam raflent ducuntur’,

breviffim efl perpendicularù , 0’ femper coder»;
allo mon mfinim marlis t’orioripoflum; refle’dlflan-
tic 1’11qu punflz à linea illa rsfla flClPÎlhrPlneJ 10164)"

ferpendlculorcm. Ut diflamia punfll A , à racla La. X.
BC , diclmr eflè perpemliculorù JD , nm M81. l’î- h
AE, ml AF, ml alla quam, que non perpendi-
culari: efl 5 quia AD , omibu: cil brevior , ex
corail. propof. 19.1ib. r. Immo non falun; JE ,
JF , majorer fun: , quam 11D , [cd criant inl
inter f: inzquale: fient. Efl ont». AF, a major, "9.ng
quam JE , mm ongulux 415F , fit obtufiu ,0 fi ’
AFE, anaux, 0* fic de nliir lirai: non perpendicu-
larilzw. Quel cnim AFE , acquJfit, ronfla: ex
eo , quad in triangule ADF , duo anguli ADF, ,
AFD , b minore: fun: duabus reflù. Him: mina 1"” 9m"

if: , cum ÂDF, reflurfit, ,angulum AFD, "(la
ejjè minorer». Maintien: ongulu: ABD, aller:-
demr anaux. Proptcreo quad in triangulo ADB,
c duo ongull ADE , ABD , minorerfum dodu: t 1747511
refît), (7 ADB, reflux efl, acfroimle, cumambo
AED , AEF , dagua!" fin: «inclus "Hi: , crit d Isæriïfiî
AEF , obtufur. Hinc fallu") c0, ut Euclideu-

o - ï 3 711010"!
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un. X.
je. a.

un. x.
Il:- 3-

102. Evczmts 05011112712115.
qui"! dzflemiam reflarum in circula ab ipfim cert-
tra defimerie per que!" perpendtcularex, (9* inqua-
lem dtflamiam per inquiet. Ut du? rab AB,
CD , in circula ABCD, aquahœr dicemur dzflare
à centra E , fi perpendiculare: EF , EU , agamies.
fuerint. A: linea CD , longue: almfl? dieerur à
centra E , quam linea HL fi peïfendwularu EU,
mjarfuerù perfendiculari EK.

DEFINITIO. V.
Segmentum circuli eft figura, quæ fub relia

linea, (5c circuh peripheria comprchenditur.

T fi damner in circula ABCD , rafla BD,
. manque , dieemr tamfigura BAD, remania

WCumferemia BAD , (7’ rafla BD; quam figura
BCD, eomprebenfa rafla BD , (9" circumferentia
3C D, eirculi fegmemum. Ex lm eolligimr triplex
eireuli fegmemum. Semicirculu: , (panda refIa
BD , Fer centrant E , ineedit; Segmemum [uni-
circula majut , quando rafla BD , non tranfil per
centra»; , in ipfl’ lumen centrant exiflit , gade e]?
[agneaux BAD; Et Segmentum [amieirculo m1-
mu , extra qued centrant eireuli Conflituitur, euj
made" e]? figuemum BCD. Voeqmr à plerifqrte
Geometri: reflet BD , elzorda , (7 eircnmfiwmia
34D, 11e! BCD, creux.

DEFINITIO. VI.
chmcnti autem angulus eû, qui fub rafla

. linea, ô: circuli peripheria comprehendimr.

DEfim’z jam Euclide: tria genou Implant!!!» qui
in circulù ennjideranmr. Puma [on W401",

[egmen- D



                                                                     



                                                                     

vr-
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maman;

MD, 4
5mm»! a
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Mule a;

"jam:
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In ring;

faïmmzi

William ,

hm ’ q’.

mût raft-z;

fusas un
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fignmni, dire»: angulum mixtion ABD, ml ADB, La. x:
commun» [ab rafla lima BD , (7’ circumferemia fig- 3-
BAD , appellari angnlum fignoemi. Qui! fifi .. fi, 4;
mua» circuli filent femicirculu: , divertir angufiu -
Bd C , fimicirculi: Si un cgmmtum maju: filai. fg. 3:
circula omirent, warabitur angulu: ABD, figmemi
mojori: : Si dermique [egmenmm mimi: fieri: fami-
oirculo, angulm CBD, figmemi minori: nuncupaliimr.

DEFIN»ITIO.-VII.
In fegmento autem angulus eft , cum in

fegmcnti peripheria fumptum fuerit quodpiam
fiunétum , ô: ab i110 in terminas refila: ejus
’neæ , quæ fegmcnti bafis eflz, adjunflæ fue-

rinc rcEtæ lineæ : Is, inquam, angulus ab ad-
junEtis illis lincis comprchenfus angulus en; in
fegmento.

[t [Quantum circuit quodcunqne ARC, raja: T45. Xe
bafi: "En AC. Ex fufcepto quolibet flafla ,fig- in

Il , in circumferemia, dxcnmxr ad [morfla A, (9”
C , extremn ImfiJ, "H4 [mu 3A, 8C. Angu-
lux igitur reflilinou: ABC , dicimr enfler: in fig-
nmm ABC.

DEPINITIO. VH1.
Cum veto comprehendentes angulum re-

&æ hneæ ahquam afTumLm: periphcnam, 11h.

angulus mûflere mugir. * i
X page A, quolibet fifiepto in circumforentia 1’48. ’x,

circuli ABCD, ducamurrefh du; [mu .48, f5 6,. -
JD ,l ad duo extromo B,’ 0’ D, cimmforomit
BCD , cujufque, que»! guidon du; "En A8,

. - G 4 11D,
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Il), afflouât. Angulu: icaque reclilmm: 811D»
iflfiq-JV! dtcnur circ’mfzremia 8C1).

Pater ne: dxfhi (12111410: conflitratw "in. i
Gnnmri: engaina contingenzit. qui cominstur lima

. rafla tangente czrculwn . 0* circumfrrmria circuli;
ml ce": nimbus circvncftremii: [entama magnifiai,
five looc alevin: fia: , five interiw. Excm lm».

Il!» 1- SI rafla A8 . tong": cire-«1mn CDE, in C; angu-
fig. 7.

Tl? X.
fg. 8.

in: mixtru ACD . ml 8C5. dxcemr angnlu: cortin-
grmio , five coutaflm : Rurfu: , fi circula; CED,
Hangar circula» EFG , trima: in E: lm» circulas
HFI , ctrculum EFG , imariu: in F; appellalzitur
un: angulm cmilmeux CEP, q’m’n EFH , ml
GFI , angulu: ramifia: , fia comingcwriz.  Sun:
inique , ut vide: , ne: anguli contingemit , mm:

’qmdem minus, reliqui mm duo curvilinei.

DEFINITIO. 1X.
Sccîtor autem circuli efl:, cum ad ipîius cîr-

culi centrum conflitutus fucrit angulus, com-
prchcnfa nlmirum figura à à reéiîs :incis cn-
guïum Conunandbus , à à peripheria ab i111:
alTumpta.

I in circula ABCD , cuju: natrum E, "814
A5, CE , confirmant angulum AEC. ad cm-

"un! E; nominalmur figura AEC’D, amarra r:-
fli: AIS , L6, a" circumflrenm ADC, que»:
punitif; Zinc; afflouait, Seller ctrcnli.

DEFINIÇFIO. x.
Similia circuli fcgmcma fanf, quæ 39511105

capiunt æquales : Aut m qmbus anguh muer

fi: fum (squales. . -"Un 1 Egmema mais" 450c. DCAE, gym.
il. 9’. . moult ABCDEF , qua copiant lm dico: qngulu

’ ’ du,
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LIBER TERTIUS. la;
ARF , DCE , tquale! : 11:1, quod idem efl, in
qmbm rida» M3141: tqualefloxiflum, juxm 7 defi-
nrlianem , fimilm dicuntur, (7 off; circumfercmit
quoque ABDF, DCAE, fimilu.

PROBL. I. PR’OPOS. I.
Dazi circuli centrum reperirc.

I: circulus dams ABCD, cujus centrum oper- ÎJB. X.
tu invcnirc. Dacaur in «o lins: utcuz: ne fig. .0.

AC, a qJæ bîxbrlam dividatur in E, 8: par ,
ad AC, pcrpcndicularîs 215mm- BÏ), uxrinqu in
pcripzzcria tcrminntn in punais B, D. Ha: igîtur
bimriazn hâta in F; dico F, 6th centrum circuli
propolîli. ln ipfa cnîm rcéta BD, aliud pun-
dum , prætcr F, non erît Crmrum, cum omnc
slîud pu:.ékzim îpùm dîVîdtt inæq;1a1itcr, quando-
quidcm in F , dîvifa fuit æquzîk- r. SI igi’tur F,
non dt ccntrum , fit punctum G, extra rcâam
BD, ccmrum, à quo ducancur fini-.1: GA, GE,
CC. Quoniam ergo laiera Aï, ES, trianguli
AEG, æquaiîa fun: latcrihus CE , ES, lrinnguli
CEG ; 61 bafis AC, bufi CG; (à centre enim

ucærtiiu”

duci dicuqtm) bcru’ntt anguli AILG, CEG, æ-b gym-m;
quales; c Idcoquo tact! : hm: amen) 8: nuqulucc le. 4°C
AEF, rcâus, ex conflrucflonç. Igïtur rcâî AEF
AEG, æqualcs Iunt, pars & totum, quod cd
abfurdum. Non en «go pundum G, centrum;
endemque et! ratio de omni niio. Quart: F, cen-
trum exit. [laque daxi circuli centrum reperimus.
Quod «rat facicndum.

.COROLLARIUM.
Î Hinc maflifuflum et! , fi in circula Hà: aliquz lima
fliquam r’éhm Imam Minium , a: ,ad angulos naos
fart, in (cum: du: emmura circuh’. Nain ex t0. quodl
BD , rafla. rzâzm AC . bimiam feta! in E. a: cd
lvgulon naos . oflmium fuir , punCtum ejus medium
Il), çgcçfüno du: circuli continua,

’ v THIOR.
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106 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

THEOR. I. PROPOS. 2.
Si in circuli periphcria duo quælibct punâa

accepta fuerint; licéta linca , qua: ad iplà
punéh adjungirur, intra circulum cadet.

IN circule ABC, fumantur quæiibct duo punas!
A, 8: C in ejus circumfcrcntia. Dico rectum

ex A, in , (indium, caduc intra circulum,
ira ut îpfum fccct. Si cnim non cadi: imam, ca-
dat cxrra, qualis cit linon ADC, recta, ut vult
advcrfarius. lnvcnto a igitur ccnlro E, ducau-
tur ab ce ad punch affumpm A, & C, nec non
ad quodvis punétum D , in recta ADC, lincæ
rafla: EA , EC , ED, facetquc ED, circumfco
rentiam in B. Quonium ergo duo lutera EA,
EC, trianguli, culus buns ponitur recta ADC,
æqualia funt , (è ccntro cnim ducuntur) b erunt
anguli EAD , ECD, æqunlcs: litt nutcm angu-
gulus EDA , c angulo ECD major externus
interna oppofito , cum larus CD, in triangule
ECD, fit produitum ad A. lgitur & angulo
EAD, major cri: idem angulns EDA. Quare
recta EA , majori angulo ADE , oppofim, (hoc
cil , rcéta EU, libi æqunlis;) d major crit, quam
méta El), minori anguio DAE, oppofitn, pars
qunm totum. Quod cit abfurdum. Non igïtur
refis cx A , in C, duâa Ultra circulum cadd,
fcd intra. Eodcm cnim modo demonfirabitur,
rcétam duéhm ex A , in. C, non poire cadere
fupcr arcum ABC , ira un endem fit, uæ cir-
cumfcrentia ABC. Elfe: cnim refis E , ma-
jor, quam méta EB. Quod ctiam ex dcfinitionc
radia: lincæ patet , cum ABC , arcus fit lima
curva , non autem reâa. Itaque fi in- circuli
peripheria duo quælibet purifia, &c. Quod en:
oflcndcndum.

C06
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COROLLARIUM.

Hinc ci! manifcflum , lingam rcétam , qua: circuium
rougit , in ut cum non (au. in non tantum puna.)
iprum tangue. si enim in anoblis parât: cum-larguer.
gcadcret par: rafla: intzr (a duo punch poum , 1mn gz-Imr’h
cucnium. (En: circulum (Enter, quad dt Canna by-
poulain).

THEOR. 2. PROPOS. a];
li.)

Si in circulo reâa quœdam linea pet cen-
trum extenfa quandam non pet centrum ex-
-tenfum bifariam focet; & ad angulos raflas
ipfam fccubit. En fi ad anguios relias cum
iècet, bifuriam quoquc cam feeabit.

Et centrum A , circulî BCD, méta CE, (x- T48. x. .
tcnlh dividat rectum BD , non pcr centrum fig. u.

txtcnfixm, bifariam iu F. Dico rcânm AF, eue
ad anguios rcdos ipfi BD. Duétis enim métis
AB, AD , crunt duo laiera AF, FB, rrinnguli
AFB, duobus AF, FD, trianguliAFD, æqualia;
8c bafes AB, AD , æquaies. olgitur angulî attri-
AFB, AFD, æqualcs erunt, hoc en, «mon. Quod dlo.lofl
en: primo propofilum.

Sir jam AF ad angulos rcâos ipfi BD. Dico
radium BD , bit’ariml fucari in F , à tafia CE.
Duâis enim itcrum mais AB, AD; cum 1:1!ch
AB, AD, trianguîi ABD, fini a: ualîa , la crunt b 5’.er
anguli ABD, ADB, æqualcs. luonium igitur
duo anguli AFB , ABF, trianguli ABF, æ ualcs
fun: duobus angulïs AFD, ADF, trianguli DF;
8c latcrd AB, AD, qua: mais angulis æqualibus
o ponuntur , æquulia quoquc: c arum latcra FB, Cl6ffu

D, æquaèia. Quod fecundo proponebatur. Si
igitur in circule rafla quædam linea pet centrum
amura, &c. Quod demonitrandum ont.

CO-
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COROLLARIUM.
Ex bac demonnmione facile influenzas, in quovis

triangule duorum latcrum æquxlium . five æquihrzrum
illud fit, (in [falbalas . limant . qu: bafim bxfæriam (c-
cer, pcrpcndicularem Lira ad bafim. Et contra, lincam.
quæ Id bafim fit p:rpéndicularis, bafim («au bilariam.
N1!!! in manguio AGI) . cum: duo lama AB . AD.
aquilin flint , arque mica c! CCDU’O A . per B , D , cur-
culns dcfcribi pnrlt z ex tu, quod «Ch AF, [scat Enfin
BD, bifamm . omnium et! . moulus ad F. me «a ,5:
Et ex Co , quad anguli ad F , rcâi funr. demonllmum
«Il. bxfim 8l), à un. AF, bifnrum (cari.

TI-IEOR. 3. PROPOS. 4.
Si in circule duæ mûre lincæ fefe mutuo

feccnc , non par centrum extenfæ; fa lb
mutuo bifanarn non fecabunt.

DUæ même A8 CD, fc mutuo in E, fcccnt
in circulo ACBD , non pct ccntrum cru-n-

fie. Dico fieri non poire, ut mutuo fell- birati-
am feccnt. Si cnim una carum par ccnrrum
tranfit, certum , cit, cum bit’arinm non (cari:
folum enim in centro , par quad alter: ponitur
non tranfirc , bifariarn dividitur : Si veto ncutrn
par Centrum cxrcndîrur, quamvis un. carum non-
uunquam biràrinm ab alter: dividatnr , tamcn
ancra minime fccabitur bifariam. Divifa cnim
fit 8c AB, 8c CD, fi fieri porcit, bifariam in E.
a.Invento igitur centro circuli F , ducatur ab co
ad E , rcéh E17. Quoniam ergo FE , ponitur
[acare rcâam AB, biî’ariam in E, lu fccnbit ipfzun
ad angulos rcâos. Eadcm rationc fccabitur CD,
ad angulos mélos , cum ponatur bifariam dividi
in E. Quare rectos angulus FED recto nngulo
FEB, a ualis cit , pars loti, quod en abfurdum
huque in circula duæ reétæ lincæ-fc fi: mutuo
fcccnt, &c. Quod crat demonftrandum.

THEOR.
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THEO’R. 4. PROPOS. 5.
Si duo circuli fefe mutuo feccnt , non

erit illorum Idem centrant-
l

U0 circuli ABD, EBD, f: mutuo recul: in La, x,
B, 8: D. Dico ipfos non habere idem cen- fig. .4. v

Hum. Sir cnim, fi fieri potcfi, idem centmm
utriufquc , C, à quo duæ rcâæ ducantur; CB,
quidam ad feâioncm B; CA, Vera fecans utram-
que circumfcrentiam in A , à E. Quoniam igiv
tur C, centrum ponitur circuli EBD , cri: méta

a.

EC, méta CB, b æqualis. Rurfus quia C , cen- b 3.34;
Hum quoquc ponitur circuli ABD , crit 8c mû:
AC, cidem rcâæ BC , æqualis. Quart: «6&3:
EC, AC , a æquaics inter le crunt, pars, 8c to- a Lira,"
tum , quad CR abiiyrdum. Si igitur duo circuli
fc fc mutuo fcccnt, &c. Quod oflcndcndum
ont.

THEOR. 5. PROPOS. 6.
’ Si duo CirCuIi fcfc mutai) interius tan-

gzmc; corum non ont idem ccnzrum.

DUO circuli AB, BC, fi: interius tangant in La, x,
B. Dico cos non haberc idem centrum. fig, un.

Habcant cnîm , fi fieri peut); , idem ccntrum D,
à quo duæ recta: ducumur; D13, quidem ad ta-
éium B. At DG, recuits utranïquc circumfercn-
tian] in A, 8c C. Quoniam igitur D, ponitur
Ccmrum circuli A15, en: méta A1), recta: BD,.b b 1,, 14;
argalis. Rurfus quia D, punitur.ccntrum Cir-
cuii BU , cri: mît-.1 C1) , cîdcm traciez BD, æ-
quaiis. Qunrc rucha A1) , 8c CD, .4 inter fe e-a I-Pfflg
runt æqualcs , pars 8! totum, quod cit abfur-
dum. Si igitur duo circuli fi: fi: mutuo intcxius
tangant, &c. Quod demonfirandum et".

THEOR.

v
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,gj,-.- THEOR. 6. PROPOS. 7.
Si in diamer circuli quodpiam fumatur

punâum , quod circuli centrum non fit , ab
coque punEto in circulum quædam re&æ lineæ
radant : Maxima quidem erit ea, in qua.
centrum , minima vcro reliqua; aliarum vero
propinquior illi, quæ pet centrum ducicur,
remotiore fcmpcr major cit: Duæ autem fo-
lum même lincæ æquales ab eodem punâo in
circuluvn cadunc, ad utquue partes minimæ,
,vcl maximæ.

1.43 x N diamctro AB, circuli ACDEB, cujus cen-
fg. 16. 1mm F, punétum affumatur quodcunque G,

prætcr ccntrum, 8: ex G cadant in circulum
qiiotcunque lincæ CC , G6, CE. Dico omni-
um , qua: c! G , ad circumfcrcntiam ducuntur,

- I maximnn «in CA , in qua cit ccntrum, mini-
mnm vero reliqunm CB, qua: diamctrum pcrficit:
Dcindc rcâam CC, quæ refis: CA, pcr centrum
duciæ propinquior cil , mniorcm refila CD, quæ
a!) cadcm CA, plus diflat; 8c endcm ranime
CD, nillJÛTCH] redis CE, arque ita de aliis lincis,
fi dircrcntur , in infinirum. Dcniquc ex G , ad
unique partes minimæ lincæ GB, vel maxima:
ÇA , duci poiTe tantummodo duas limas inter
fi: æqualcs. Ducantur è centre F, ad C, D,
8K E , rcétæ lincæ FC, FD, FE. Quoniam igi-

nominal tur duo laiera CF, FC, trianguli CFC, amniora
funt latere GC. Sun: autcm rcâæ CF, PC,
æquaies mais CF , FA, hoc cit, toti rcâæ ÇA;
cri! 8c CA , major, quam GC. Eadcm rationc
major erit rafla GA , quam CD, 8: quam CE.
Quare GA , maxima cil omnium, que c1 G, in
circulum cadunt.

I , Deinde, quoniam in triangule EFG, Iatus EF,
Ë3’-W6minus en duobus latcribus FG, CE. En miam

’

si.
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EF, ipfi FB , ægualis; exit 8: FB, miner dua-
bus redis FG, G . Dempta ergo communi- re-
fis FG , remanebit adhuc GB miner, quam
GE. Eadem ration: minot erir G13, quam GD,
& quam CC. Quarc GB, minima cit omnium,
quæ ex G, in circuli circumferentiam cadunt.

Rurfus , quia duo larera GF , FC trianguli
GFC , æ ualia fun: duobus lateribus CF, FD,
trianguli FD; & angulus totus GFC, major
cit anguio GFD; (cri: bafis CC, major bafe
GD. Eadcm ratione major crit GC, uam CE;
Item major erit GD, quam GE. uare linea

i propinquior ci , quæ par cenrrum ducitur, major

ci! en, quæ remotior. UtFiat jam angulo BFE, ex aËtcra parte æqualis
angulus BFH , & ducatur méta CH. Quoniam
igirur latcra EF. FG , trianguli EFG æqualiaf

curial

fun: laieribus BIT, FG, (rianguiî HF , & an- .
guli hi: lazeiibus contenti EFG, HFG, æquaICs;
derunt redis; GE , GH, ex utraque parte ipfius
lima: minimæ CR, vel maximas GA, æquales
inter fr. Quod autrm nuila aiia hi: duabuk
pofi’it erre æqualis, comtat. Nam fi ex G, duca-
rur aiia , qua: cadat fupra punéium H, erit ca,
cum fit ci, qua: per centrum ducitur, propinqluli-
or, major quam GH: fi veto cadat infra ,
cri: ca , cum fit remotior ab eadem GA , par
centrum dué’ta , minor quam CH, ut oflcnfum
fuit. Duæ igitur duntaxat rcâæ hneæ æqualcs
ad utrafquc partes minimæ GB, vel maximæ
GA, cadunt. Itaquc fi in diamctro circuli quad-
piam fumatur punétum, &c. Quod erat damon-
flrandum.

THEOR. 7.1121101305. 8.
Si extra circulum fumarur punâum quod-

piam , ab coque punâo ad circulum deducan-
un reâæ quædam lincæ ,’ quarum una quidem

per centrum protendatur , reliquæ van ut

» 1 et:

dçpàuà

un;
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liber : In cavam peripheriam cadentium refra-
rum ,linearum maxima quidem cil ilia , qua:
per cemrum ducitur; aliarum aurem propin-
’ uior ci , qua: pcr centrum tranfit, remoriore
emper major cil; In convexamyero peri-

pheriam cadentium reéiarum hneàrum minima
quidem e11: rila ,. quæ inter punflum , & dra-
merrum interpomtur5 aharum aurem ca, qua:

" propinquior eft minima: , remotiore femper
minot cit. Duæ autem tantum reétæ lineæ
æqnales ab eo punéto in ipfum circuium ca-
dunr , ad uti’afque partes minimæ , vel maxi-
mæ.

La, x, EX punâo A, extracircuium BCDEFI, cujus
fig. .7. centrum K, lmeæ femmes circulum ducau-

xur, uarum Al, et centrum tranfeat, aiiæ ve-
. .. r0 A , AG, A i , utcunque. Dico omnium
i. elfe maximam A! , qua: pet centru’m incedit:

.Deindc rua-am AH, quæ redise Al , qua: pet
ccnrrum ducitur, propinquior ,exiflit, majore")
mon AG , quæ remotior et! ab eadem AI: Et
«dam rarione AG, majorem quam AF. E con-
(trario autcm, reâam AB, omnium, qua: extra
circuium funt, minimam cire: Deinde rcéiam
AC, qua: vicinior en minimæ AB, minorcm (ne
nota AI), remotiorc; Et eadem rationc, iptam
Al), minorem quam AE. Denique ex A, ad
utrnlquc partes minima: lineæ AB, val maximæ
A] , duci poile tantummodo duas linons riflas
inter fc 33?;12168. Duèantur ex centre K, ad
unau C, , E, F G, H, redire KC, K1),
E, KF, KG, . uoniam igitur duo inter:

"opina AK , KH , trianguii A H, a majora funt ÏCCÏE
AH; Sun: autem refila: AK, KH, æqualcs mais
AH, K1 , huC cit , toti redise A]; cri: 8: AI,

"major , quam AH. Eadem rationc erit AI,
imajor, quam AG, à quam AF. Quare AI,
Il! omnium, quæ ex A, in circulum cadunt,

minima. - Demde,



                                                                     

LIBER TERTIUS. "aDeinde, quoniam latera AK , KH trianguli
AKH, æqualia funt lateribus AK, KG, trian-
guli AKG; Et angulus totus AKH, major dt
angulo AKG ; la erit bafis AH , baie AG, ma- hum
jor. Eadem ratione major erit AH, quam AF:
Item AG , major, quam AF. Quart: linea pro-
pinquior ci, que pet centrum ducitur, major ,efl
linea remotiore.

Rutfus , quia in triangule ACK, reéta AK,
:minor elt duabus AC , CK; fi auferantur æ- "qui
quales BK, CK: nmzlanÎt adhuc AB, minot, ’ i
uam AC. Simili ratione cri! AB, minor, quam

, 8: quam AIE. Quare AB , omnium luma-
rum extra circulum, qua: ex A, ducuntur, minima cil.

Rut-fus, cum intra triangulum ADK, cadant
duæ teélæ AC, CK , ab extremitatibus latcris
AK; dcrunt AC, CR, minores quam AD, dans]!!!
DK. Sublatisigituræqualibus CK, D , remanebit *
adhuc AC , minot, quam AD. Pari tatione erit
AC, minor, quam Ail , item AD, miner quam
AE. Quate lmca propinquior.minimæ lineæ AB,
miner cil, quam remotior ab eadcm.

Poflremo fiat angulo ARC, angulus AKL,
æqualis, 8c ducatur recta AL. Quoniam igitur
latera AK, KC , trianguli AKC , æqualia fun:
lateribus AK, KL, trianguli AKL; Sunt autem
dt anguli AKC, AKL , mais lateribus contenti
æquales; e etunt même AC , AL, ex uttaque :4415")
parte minima: AB , vel maxima: AI, inter fe æ-
quales. Quod auteur nulla alia his pofiit cire æ-I
qualis , contint. Nam fi ex A, ducatur rcâa
cadens ultra L, cri: ipfa, cum fit temotior à mi-

. nima major quam AL. Quod fi cadat inter B,
8c L, erit ea, cum fit minima: propinquiot, mi- I
nor quam AL, ut oîteiilum en. Duæ igitur fo-
lum retire lineæ æqualcs ad utrafque pattes mi-
nimce, Vel maxima: cadunt. Si igitur extra cir-
culum fumatut punétum quodpiam, ab coque
puntio ad circulum dcducantur rcéiæ quædam
lineæ, quatum una quidem pet centrum proten1
datut, &c. Quod crac demonfirandum.

T HEOR.
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3.,- THEOR.8.PROPOS.9.

g, j h .. Si in circulo acceptum fuerit: punâum
H .aiiquod, de ab en pondu tu] cireulum cariant

-plures, quam due, retire lineæ æquales; ac-
-ceptum punétum centrtun cit ipiius circuli.

Il". L’A punâo affumpto A , in circula BCD, ca-
’ dam: plutes nette, quam dure, AB, AC,

AD, inter fc æqrules. Dico A , punc’tum tire
centrum circuli. Coniuc’tnntur enïm PUNCH! B,

"C, D, métis BC, CD; quibus divins bitîitiam in
bropmniE, & F, bducantut, et A , teéiæ AE, AF.
" -Quoniam igitut lama Ali , EB, trianguli AEB,
4 æqualia fun’t lateribus A15 , EC, trianguii ARC;
.v 8: baies AB , AC , panuutur tIiJlI) æquales;
a8.pfma etunt anguli AEB, AliC , æqULIiLS, itieoquc

rcéti. Eodem mode OIIQÇldÇanS, augulos ad F,
cire reâos. uareczim tout: A E, AV, dîvidaut
fetïtas BC, C , biniÎitiam, de ad angulos rectos,
tranfibit uttaquc proiurla pet centtum circuli,
pet corollarium propof. t. hujus lib. Puncmm
igitur A , in quo n- mutuo lisant, centrum cri:
circuli. Si cnim elliet mini pi :15th ceuttum,
non tranfiret utraquc pet centrum. Si itaque in
circulo acceptum tut-rit punâum , &c. Quod

à n j demonltrandum ctat. j
7,45.](1. Alitet. Si puncium A , non efl centtum cit-
fig. ., Iculi, à fit centrum invtntum E , ex quo pet
bi.mrii. A, agatur diamctet FG. Quoniam initur in dia-

’m.tro FG, ptætet centtum acceptum fifi pun-
. etum A à quo in circumrïcrentiam cadunt recta
g 7.urxi;.*AD, AC ; c erit recta AD, qnæ propinquiOt en:

’rcdæ AG, pet centrum E, duc’tæ major, quam
recta AC, tcmotior ab AC, quod cit abiurdum.

’Pofitæ fun: enim æqualcs redit: AD, AC. Idem
’abfurdum fequetut, fi aliud pundum prætcr, A,
centrum ponatur.
’ Quod fi uando "a: pet centrum E, 8c pun-
Gum A , mita coincidat cum una trium æqua-

n hum
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lium datarum , ut fi dicantur squales ttes AB,
AF, AC, ubi EA, coincidit cum AF; dent! huma;
AF , omnium à puneio A , cadentium minima
at ne adeo miner, quam AB, 8: AC, quod cd
ab utdum. Ponitut enim utrique æqualis.

THEOR. 9. PROPOS. 1o. ,4
Circulus circulum in pluribus’, quam

duobUS , princtis non fecat.

SEcet enim, fi fieri potcfl, circulus ABCDEF, 723x),
circulum AGBDHE, in pluribus, quam duo- fig. a.-

bus, punais A, B, 8c l), quæ jungantur rectis
AB, BD: quibus a birariam diviiis in I, de K, llo.pfmi
beducantur ex I, & K, ad AB, 8K BD, per- brumai
pendiculates IL , KL. Quoniam igitur reciæ
IL , KL ,z feeant recrus AB , BD , .in circulo
AGBDHE, bilatiam , 8c ad angulos mîtes;
tranfibit utraque, ex corollario propof. r. hujus
lib. pet centrum ipfius. Quate purictum L, in
quo fe dividunt, erit centrum dicti circuli. E0-
em modo demonittabimus, punâum L, tire

centtum circuli ABCDEF. Duo igitur circuli
fe mutuo fecantcs idem poiTident centrum, :quod cymmïl
cit abfurdum. Circulus ergo circulum in pluri-.
bus, quam duohus, putietis non fecar. Quod
en: demonfitandum. ’

Aliter. Seccnt fa iidtm duo circuli, fi fieri La, X],
porcfl , in tribus punais A, B, 8e D. d Inven- fig,
tum autem fit I, centtum circuli ACBDHE, damai.
à quo ad dicta tria puncta ducantut tafia: IA,
IB, ID, qua: pet defin. circuli æquales etunt
inter fa. Quoniam igitur intra circulum ABCDEF,
aflumptum efL punctum I , à quo cadunt in cit-
cumferentiam plurcs,quam duæ reéiæ æquales, tarit :9. une
I, centrum circuli ABCDEF. Erat autem idem
punâum I, centrum circuli ACBDHE. Duo
ergo circuli fe mutuo fecantes habent idem cen-
trum. f Quod cit abfutdum. ff-tlrtië’

H a TIIEOR.
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a ;THE’OR. Io. PROPOS. n.
Si duo circuli fi: fa intus contingant , arque

accepta fucrint corum centra ; ad corum cen-
tra adjunâa recta lima , (à; producta, in con-
taâuxn circulorum cadet.

La, x1, Angat Circulus ABC, cîrcuhIm ADE, intus
h. 4, in A , 8c fit F , Ccntnnn circuli ABC, 8c

G, centrum circuli ADE, qund ncuflîarîo ab
’illo diverfum erit, cum duo circuli interius fc

.5mmï, ta gentes, a non poflint icicm ccntrum hnbcrc.
ico redam exrcnlîun pst G , 8c F, cadcrc in

’ contaâum A. Sîccnïm non cadi: fcccr utrum-
que circulum in punais D, li, C , E, ô: a
contaétu A, ad ccmm F, G, rcftæ ducantur
AF, AC. Quoniam igîtur in triangule AFG,

harki duo lutera GF , FA, b muon l’un: latere GA;
En autcm GAa rcctn 12:11: (QI), æqualis; (quod
G, politum fit ccmrum circuli ADE.) arum &

F, FA , rcéîæ maJorcs rcéîa GD. Dcmptà
igitur communi Cl? , remancbit 15A , malOl’ ,
quam FD. Quarc cum FA, æqualis [il ipfi
FB; (quod F, policum fucrit ccmrum circuli
ABC,) crit 8c F13 , main", quam FD, pars
quam totum, quod cil ablhrdum.

Quod fi quîs vent coutcndcrc F, cire centrum
circuli ADE, 8c G, commun circuli ARC, in-
flituctur argumentatio hac rationc. In triangulo

(3010757)]! AFG, duo lacera FG, GA, c majora funt latere
FA z Elt autcm recta FA , recta: FE, æqualis,
(cum F ponatur centrum circuli ADE.) lgitur
rcâæ F , GA, lïîîleICS fun: mita FE. Dempta
ergo communi FG, remancbir GA , major,

uam GE. Q-Jîa igitur GA, æqualis cl! ipfi
ÈC: (proptcrca quod G , pnnitur clic ccnlrum
circuli ABC,) cri: (poque GC, major, uam
GE , pars quam totum, quud (Il abfur uxrg.
Idem ubfurdum fcquctur, fi centrum majons
circuli extra mînorem ponatur. Non ergo çà:

a



                                                                     

LIBER TERTIUS. H7FG, exrcnfa utrumqup circulum fccabît, Ted in
contaâum A , cadct. Quarc fi duo circuli fefc
intus contingant;, &c. Quod crat demonflran-
dum.

THEOR. Il. PROPOS. 12. Un);
Si duo circuli fcfc exterius contingant,

limez reâa, qua: ad Centra eorum adjungL-
tur, pet contaCEum trantran.

Irculi duo ARC , DBE , tangant fe exteriu: 741x].-
in B, 8c Ccntrum circuli ABC fit F, cir- fig. g.

culi veto D1512, cmtrum fit G. bico rcâam   ’
extenüm pcr F, 85 G, tranfirc par contaétum

. Si enïm non tranfit , face: circumfcrcntias in
C, 8c E , ducanturquc à centris F , G, ad B,
contaEtum même FB, GE. Quoniam îgitur in
triangulo FBG , laura duo I313, BG , amaiora Iao.pràni
fun: latere FG: Elt autcm rafla BF, rcâæ C,
æ unlîs: (quod F , ponatur centrum circuli
A C,) 8: recta GB, rafla: GE, æqualîs; (quod
G, ponaturccntrum circuli DBE,) arum &rcâæ
FC , GE , mQJOI’CS quam recta FG, par: quam
totum , (cum FG , continent prætcr FC, GE,
rcâam adhuc CE,) quod et! abfurdum. Si igî-
tur duo circuli fcfc cxterius comingant, &c.
Quod erat demonfirandum.

THEOR. 12.PR0POS. 13. xiû.
Circulus circulum non tangit in pluribus

punchs , quam uno , five mms , five extra
tangat.

TAngant fcfe cireulî ABCD, AECF, intus, i T1110.
,ficri ponta, in pluribus punais, uam une, fig. 6."

A, 8c C: Afrumantur nutcm centra orum cir-
culorum G , H , a qua: divcrfa arum, pet qu: gamma
tafia GH, in utmnquc partcmcxtcndatur, quam o ’

. H 3 neccffc
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5..,mfi;,necefle en b (adore in contaGus A, 8: C. Ita-
i que cum G , fit centrum, 8: man AGHC, dia-

meter , dividctur AGHC , bifurizim in punâo G.
Simili ratione dividctur eadem AC , birariam in
H, quod en abfurdum. Una enim recta in uno
duntaxnr purifia dividirur bifnriam. S; namque
GC, cit dimidium rotins AC, crir ncceflîirio
HC, dimidio minor, cum fit pars dimiiii GC.

7,15 x], Quod fi qui: dicat recram GH, cxtenfam ad
fg, 7, partes quidem G , cndcre in contaâum A; At

vcro ad partes H, minime pertingere ad conrnâum
C, fcd fecare utrumque circuîum in l, 8e K,
ut in 7mn figura pcripicuum cfi: (D’ccre enim
quis poirer, in præcedcnri propof. onc-11mm cfl’c,
rectum par duo centra circulorum me intus tan.
gallium duflam cadere in unum duntaxat con-
taâum, non autem in alu-mm, quoi mmcn ne-

,mo reéÏc aŒrmare poterit , cum demonliratio
præccdentis propof. unique contn’îïui convcnînt.
Ssd quicquîd dicat aliquis, oitendcmus, nbfurdum
iliud cira) ducendæ crunr ex centris G, H, ad
contaftum C, reâæ GC, HC. Ponarur igîxur
primo G , centrum circuli ABCD: 8e H. ccn-
trum circuli AECF. Et quia in rrïanguio GHC,

3:30pm duo huera GH , HC , cmwora fun: latere CC:
Sunt autem rcâæ GH, HC, æquaies ipfi GK:
(quad HC, HK, ex centro H, fin: æqunles,
à GH, communis) 8C rucha GC, reétæ CI;
(quod fint ex G, ccntro,) cri: quoque «au GK,
major quam G1, pars quam torum, quad dt
abl’urdum. Ponatur fecunno G, commun circuli
AECF; 6e H, ccmrum circuli ABCD. Quoni-

inaprimi 3m igirur recræ HG, GC, dniaiores funr «au
HC; lift autcm HC, æqJniis rcciæ HA: (cum
utrgquc duéîa fil: ex ccnrro H,) crunt quoquc
HG , CC. majores recta HA. Quarc dempm
communi HG, cri: CC, major, quam 6A, quod
et! nbfurdum, cum utraque c: CLDIIO G, duca-
tur. Non igitur circuli imus le rangeur in pluri°
bus punétis, quam une. I

74R. XI. Tamarin: fe jam circuli AB, CB, extcrîus in

fg, 8: pluribus
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pluribus punais , quam une prope F. Ducatur
ex D, centm circuii AB, ad E, centrum circuli
C8, recta DE , rqnæ pcr contaétum F, neutra-
rio rraniibït.’ S; ieirnr criam in alio punéto præ-
ter F, 1e targum, tungar)! fefe in B. Duâis
igrur miens, E3, crunrrcâæ DE, EB, æqua-
les races DF, L15, hoc cit ipli DE: fSunt au-
tcm 8c mÀJOl’CS , quod cil abiurdum. Non ergo
le rangeur circuli cxrrrius in pluribus punais,
quam uno.

AIir-cr. Si cîrcnli AB, CE, extcrius Il: tangant
in duobn punais B, 8c F; duc’ta mita BF, ca-
det iplà inrra unum circulorum, pcr a. propof.
hu1us terni iib. 8c ideo (KIL) aiium, quod cil:
contra tandem pmpof. Quare Circulus circulum
non mugir, &c. Quod ami: demonflrandum.

THEOR. 13. PROPOS. I4.
In circule æquaîes recta: ,Iineæ æqualiter

(liftant à Centre. E: quæ æquahter dlfiîâfit
à centre, aulnaies flint inter (e.

Slnr in circulo ABCD, cujus centrum E, dure
ruche æquales AB, CD. Dico ipfas æqualirer

diflarrc à Centro E. Ducuntur enim ex E, cen-
tro ad Reins AB, CD, dure perpendicularcs EF,
EG, & Conjungnnrur rectæ EA, ED. aSeca-
hum rcâæ EF, EG, radas AB, CD, bifariam.
Quare cum tous AB , CD, æqualcs ponanrur,
erunr 8c dimidia cnrum, rectæ vi clicet AF, DG,
æ ualia. Quoniam igirur quadrata rcânrum EA,
E , æquaiium , inter fa fun: æquaiia; Quadra-
tum nutem reëiæ EA , l: æqualc cil quadratis re-
âarum AF, FE; 8c quadratum maze ED, qua-
dratis reâamm DG , CE: Erunr quoque qua-
drata reâarum AF, FE, æqualia quadratis recta-
mm DG, GE. Abiaris ergo quadratis æqualibus
æqunlium reâarum AF, DG , remanebunt qua-
drata reâarum FE, GE, æqualia ideoque 8:Raz En, Es , æquales crunt. flirtant igitur

- H 4 . par

c r n. un!

fla. prhi

xiv,"

un. XI.
fig. 9-

l 30 1031.8.

burina
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En 4. dcfin. hujus lib. recta: AB, CD, æqualitcr

centra E.
Rurfus dînent recta: AB, CD, æqunliter à cen-

.tro E. Dico cas inter fc efle æqllÎlICS. Ducan-
tur enim iterum ex centra E, ad AB, CD, per-

,pcndicularcs El? , EG, quze pcr 4. defin. huiuç
ê;.amii. lib. æqualcs erunt; cdividcntque rodas AB, CD,

bifariam. Duetis igitur redis EA, ED, uunt
earum quadrata æqualia: En :1thth quadraium

guru," reétæ EA, d æquale undraris rectarum AIT, Hi;
" & quadratum recta: E , æqunle quadraris recla-

rum DG, GE. Igitur & quadrant rcéiarum Ali,
FE , æqualia funt quadratis reétarum DG, GIS;
ideoque ablatis æqualibus quadratis æqualium re-
.&arum EF , EG, remancbunt quadrata reclarum
AF, DG , æqualia; arque ndco recta: Ali, DG,
ac propterca carum duplæ A13 , CD, æqualcs

uoque erunt. Itaque in circula æqunlcs reciæ
lineæ æqualitcr (liftant à centra &c. Quod en:

- dcmonllrandum.

à"? THEOR.14.PROPOS.15.
In circula maxima quidem linon en: dia-

meter; aliarum auteur propmquior centra,
remouore femper major.

113:1, IN circuloABCDEF, cujus centrum G, diamcter
fig. je. ’ fitAF; &rcétncipropinquiorHl, remotiog- au.

(cm CD. Dico omnium clièmaximain Ali, &HI ,
majorem, quam CD. Ducanrur enim ex G,
centra retlæ GK, GL, perpendicularcs ad CD,
HI. Et quia remotior cfl CD , à centro, uam
HI , crît GK. major quam GL, pcr 4. cfin.
hujus lib. Abfcindatur ex GK, recta CM, ipfi
GL, æqualis, arque pet M , cducatur BME ,
perpendicularis ad GK, 8e conneéiantur rectæ
GIS, GC, GD, GE. Quoniam igitur recta
perpendiculaires GM , GL, æquales funt, æqua-

. liter diltabunt recta 13E, HI, à centra, per 4.
"0mm. defin. huius lib. 48: ideo inter fa æquales crum.
54°.grxmlRurfus quia rcëtæ GIS , GE., la majores quidem

un:
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funt recta BE, æquales amerri diametro AF; crie
& diamcrer AF, major, quam BE. Eadcm ra-
tione oflendcrur AF, mljor omnibus aliis lineis.
Deinde uia latera GB GE, trianguli BGE,
æqualia une Iateribus G , GD, trianguli CGD;
8c angulus BGE , major efl angulo CGD; cerit
recta BE, major uam CD; atquc adco HI,
quæ æqualis alter) a fuir ipfi BE, major quoque
erit quam CD. In circulo igitut maxima quidem
lainez: cit diametcr , &c. Quod erat demonltran-

nm. .TI-IEOR.15. PROPOS. 16.
un: ab extremitate diametti cujufque ciré

culi ad angulos rectos ducitur , extra ipfum
circulum cadet; 8; in locum inter ipfam re-
fitam lineam, 8c peripheriam comprehenfum,
alter-a recta linea non cadet .: &yfemicirculî
quidem angulus , quovis angulo acuto recti-
lineo major eft; reliquus autem minor.

IN circula ABC , cujus centrum D, diameter

"4.er

xvi.

1318 XI.
fit AC, ad quam ex A, puneto extrcnio per- fig. Il.

pendicularis ducatur. Dico banc lineam perpen-
dicularem neceflàtio extra circulum endure. Si
enim cadit intra ipfum , qualis cil AB ; .duâa
DB aer-unt duo anguli DAB, DBA, æquales ,
fed DAB , reâus cit, pet conflruâioncm: I itur
&IDBA , recrus etit , quad cil: abfurdum. o
enim an uli in triangulo bminores funt duobus
métis. 15011 igirur cadet perpendicularîs intra cir-
culum: neque candem 0b caufam in ipfiim cir-
Açumferentiam, fed extra, qualis cit EF. Dico
nm ex A , inter AE, rcaam, a: circumfcrenti-
am AB, non poire cadet: alu-mm rectain. Cadat
cnim, fi fieri pareil , rcâa AG, ad quam ex D,

. ducatur perpendicularis DH, fricans eircumferen-
tiam in I, qua: neccfiÊirio ad partes anguli acuti
DAG, cadet, ex coroll. a. propof. 17. lib. l.

i . t H 5’ . Qu°:

Q MM

b1]. pari
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Er7.)rïul gueniam igitur in triangulo DAH , t duo anguli

HA, DAH , minores fun: duobus mais; 8c
DHA, recrus en, pet conflruâioncm, erït angu-
lus DAH, recto minot ideoque recta DA, hoc

dryœrimiefl, recta illi æqualis Dl , dinajar erir , quam
DH, pars quam totum, quad cil abfutdum. Non
igitur intercipictur recta inter AE, & circumte-
rentiam AB: fed quæcun ne ex A, ducatur infra
AE, eafecabitcirculum. ico deniqucangulumfe-
micirculi, contentum diamctro AC, 8c circumfcrcn-
ria AB , majorem elle omniacuto angulo rectilineo;
reliquum vcro angulum contingcnriæ, qui continetur
méta AE, 8e circumtercntia AB, minorem cch
omni acuto angulo rectilineo. Quoniam enim
oflenfum cil , omnem reclam ex A, duflam,
infra perpendicularem AE, cadercintracirculum,
faciet neccflàrio ca linea cum AC, angulum re-
ctilineum acutum minorem angulo femicirculil,
ut veto cum AE , angulum rectilineuin acutum
majorcm angulo contingentiæ, cum illc lit pars
anguli l’emicirculi , hic vcro totum quodpiam
rapt-au anguli contingentiæ. Id quad liquida
conflar , duels recta AB, quomodocunque infra
AE. Nain cum bec linea AB, intta circulum
cadar , ut demonflratum en, erir angulus reflui-
neus acutus CAB , minot angulo fcmicirculi
contenta fub diametro AC , 8e circumfercnria
ABC, cum illc hu1us lit pars: Angulus veto
contingenriæ contentus fub tangente linca AE ,
«St circumt’erenria ABC , miner angulo rectilineo
acuto BAIE, quad illc hujus pars fit. Eademque
ratio cit de omnibus aliis angulis acuris rectili-
neis , cum omnes cantineamur à diamctro AC,
V61 tangente AE , 8: reâis ex A , tub AB, du-
étis , quæ omnes intra circulum cadent, ut de-
monllravimus. Angulus igitur femicirculi major
en omni acuta angulo reétilineo, reliquus autern
angulus contingentiæ, minon - Itaque un: ab ex-
tremitate diamctri cujufque circuli a anguloc
retro: ducitur, &c. Quod crat ofiendcndum.

905
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COROLLAarUMj

Hinc manifeflum ci! , rcflzm à diamerri circuli urn-
mitatc ad angulos raflas duâam , iplum cnrtulum tan.
gerc. Olhnfum enim tfl , iplam cantre extra eirctilum.
Que .fulum in punâo illc diametri extrtmu circuïum
amincit.

(En: fi jubeamur p-r daturn purâum A , in eircum- T4, n
fermm circuli AB, ri&am lincam ducat, qua: circufnmfi à ’
tungar in A , ducunus ex A . ad ecnrrum C. r étant ’ .
AC, 8: ad cum cxcitabimus pJpenfliculari ni DAE.-Hæc
enim circulum ranger in A , ut demonfliatum cil.

2. I7. .;yü.A data punéto reflam lineam ducerc,
qua: datura tangat crrculum.

EX punâo A ducenda fit linea, quæ tangat 7’43 :1;
I circulum BC , cujus centrum D. Ducatur f5. 1;. .I

recta AD , fecans circulum BC, in B. Deinde
centra D, intervallo autem DA, defcribatur cir-
culus AE , 8c ex B, educatur BIC , Perpendicu-
laris ad AD , fecans circulum AE, in E. Du-
ôta denique recta ED , femme circulum EC, in
C, caniredatur recta AC: quam dico tantet:
circulum BC, in C. Cum enim duo laura DE,
DE, trianguli BDE, æqualia fint duobus lateribus
DA, DC, trianguli CDA, utrumque utriquc, ut
conltat ex circuli dcfinitiane; angulufquc D,
court-mus dietis laterrbus fit ccmmunis: Eiunt ’
486 bail-s BE, CA, & anguli DBF. , DCA , fu-a dm
pet :pfas , æqualcs. Elt autan D1315 , recrus ex
confiruétione. Ijxitur 8c DCA, rçclus crir. Ita-
que CA, cumfitpupendicularis ducta ad C, ex-
trr-mum femidiamctti CD, rancit circulum, par
corollarium ptæcedcntis propulitïollis. A data
ergo punâo A, duâa dt AC, recta tangent ’CÎFt -
culum BC, in C, quod taciendum erat. -

THEOË.
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xvîlj. THEOR. 16. PROPOS. 18.
Si circulum tangaf refila quæpiam linca,

à centre autem ad contaâum adjungatur
mêla quædcm lima; quæ adjunëta fucrit,
ad ipfum Contingentem perpendicularis cric.

713- XÏ- E613 linca A13 , tangat in C , circulum CD,
175- 14» cujus centrum E 8c ex E, ad C , recta

ducatur EC. Dico EÔ, perpendicularem elfe ad
AB. Si enim non clt, ducatur EF, perpendicu-
laris ad AB, fccans circumfcrcntiam in D. uo-

n1-pfinli miam igitur in triangule CEP, aduo anguli E F,
EFC , minores funt duobus métis; Et cit EFC,
redus, ex conltru&ionc: cri: ECF, minor. Qua-

bly-Pflmrc bmnjor cri: mita EC, hoc en, ED, quam
EF, pars quam totum, quod cit abfurdum. Eft

.9! igitur EC, perpendicularis ad AB. Quarc fi cir-
culum xangat rafla quæpiam linca, &c. Quod
demonflrandum erat.

Alitcr. Si EC, non cil perpendicularis ad AB,
cri: alter angulorum ad C, obtufus, 8c alter acu.
ms. Si: ergo ECB, acums, qui cum major fit
angulo fcmîcirculi ECD , «rit angulus fcmicirculi
minot 311;;qu aliquo acuto: quod en abfurdum.

c16.tmii.0mnis iiquidcm angulus fcmicirculi imago: cit
omni acuto.

xviiij.’lTHEOR. I7. PROPOS. 19.
Si circulum tetigcrit méta quæpiam linca,

à contaâu autcm rafla linea ad angulos re-
Êtes ipfi tangenti excicetur: In excitata erit
centrum circuli.

Dax]; Angat ma: AB circulum CDE in C; 8c
5;, u. ex C, ducatur ÔE , perpendicularis a4 A8.

’ Dico in CE, cire centrum circuli. Si enim tell
a ra
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extra CE, fit F, centrum; àquo ad C, ducatur
refila FC, qua: aperpcndicularis cri: ad AB. Qua- "Mania:
te reâus angulus FCB, reâo angulo ECB, æ-
qualis crit , ars toti: quod cil abfurdum. Non
igitur extra E , ccntrum circuli exiitet. Ira ne
fi circulum migerit recta quæpiam limez, c.’
Quod ara: demonflrandum.

THEOR.18.PROPOS.2o. u:
Ïn circula, angulus ad centrum duplex cit

anguli ad periphcriam , cum fuerit eadem
peripheria bafis angulorum. i
IN circula ABC , cujus centrum D, fupcr ba- 7-43. x1,

En BC, Conflituatur angulus BDC ad cen- fig, ,6, i
trum; 8c fupcr candcm bafin au ulus ÈAC, ad i
periphcriam. Dico angulum BD i, duplum cm:
anguli BAC. Includam enim primum duæ AB,
AC , duas DB,’ DC; & pcr ccmrum D, refis.
extcndatur AE. Quoniam igîtur méta: DA, DE, « î
æquales funt, acrunt anguli DAB, DBA, æqua- a jam
les: En autcm extcrnus angulus BUE, ba: ualis 53:.pimi
duobus anguiis intcrnis DAB, DUA: une
BDE , duplus cri: altcrius corum, ut anguli
DAB. Eodcm mode duplus oitcndctur angulus
CDE, anguli DAC. Qunproptcr tutus BDC,
duplus cri: rotins BAC. Quando enim duæ mag-
nitudincs duarum flint duplæ, fingulæ iîngula-
rum, dt quoquc aggrcgatum cx illis aggrcgnti
ex his duplum. Commit ergo propolirum.

Deinde mon includnnt rcc’îœ AB, AC, mans 7-43. x1,
D6 , DC, fcd A15 , pcr Cciitrum cxrcudatur. fig,i.7,,
Quoniam igirur axa-mus angulus BDC. [æqualis c31.’rd
cit duobus internês DAC, DCA: Hi autcm duo
d inter f6 fun: mqualcs, quad latcm DA, DC, a fifi
(in: æqualia; exit angulus BDC, duplus altcrius
00mm , ncmpc anguli BAC. Quod cil propofi-
mm.

Tertio refis. AB, fccct rcéïam DC, 8c pcr 1,45 x15
cantrum D , cxzcridatur rada AE. Quoniam fig. ,2 ’

lgltur
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Ëitur angulu: EDC, and centrum, 8c angulus

iAC, ad petipheriam, habent” candeur bafin EC,
8c recta AE , extenditur pet centrum; cri: angu-
lus EDC , duplus anguli BAC, ut ottenfum cit

, in fecunda parte. Simili modoeritangulus EDB,
duplus anguli EAB; habent enim hi anguli can-

.dem bafiu EB. Reliquus igitur an ulus BDC,
flic-W. duplus cri: reliâui anguli B C e (fuando enim

torum totius e duplum, 8c ablatum ablati; cit
8: reiiquum reliqui duplum. In circulo igitur
angulus ad centrum duplex cit, &c. Quod en:
dcmouilrandum.

ni. THEOR. 19. PROPOS. 21.
In circule , qui in codem fegmento- fun:

anguli , funt inter fe æquales. *

max". N circule ABCD, cujus centrum E, exiflant
f; a. anguli A , 8c B, in fegmcnto DABC. Dico
. cos clic æqualcs. Si: enim Iegmentum DABC,

gimum iëmicirculo mains; 8c ducantur recta:
E , CE , ad centrum E. Quoniam igitur an-

cre-terra. gulus DEC , ad centrum , aduplus en mm m-
guli DAC, quam DHC , ad pcriphcriam, cum
omncs habeanr tandem bafin DC ; crunt anguli

b 7mn. A , 8: B, dimidiatæ partes anguli E. bQuare
inter fe æqualcs. erunt. Eademque ration; omit-c5
alii anguli exifientes in fcgmemo DABL, oflcu-

dcntur erre æquales. . .La x", Sit dcirrde ,fcgmentum DABC , val femicncu-
fg. a. 4,, lus , vel fcmicirculo minus. .Ducantur pet cano-

trum E , rcftæ AF, BG, 81 in fegmcnto minon
conneâantur rcâæ DE, CE. Quoniam igrtur

.nwntü. angulus DEF, ad centrum , :dupius cil anguli
A DAF, ad peripheriam: Similiter angulus CEF,

amiuli CAP; ac proinde duo anguli fimul DEIÎ,
CEP, duorum angulorum fimul DAF, CAP,
dupi eruut , hoc cit , totius anguli DAC: Sunt
a tm an 1’ DEG GEF æ uales ang-ulne gui , , q BIEF:
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DEF: erunt quoque tres angulî DEG, GEF,
FEC , 6mn! dupli anguài DAC. lEÊrËE) raëone
erunt iidcm tres anguli upli an u i . d un; d , n:
te æquales erunt anguli DAC, ÉDBC. i 1

Alrter. Secent (de redise AC , BD, in F, 8C L181".
conneétatur "en AB. Quoniam igitur tres nn- fig. 5. 6.
guli trianguli AFD , æquales funt tribus angulis
trianguh’ BFC; quoniam tam illi , quam hi fæ- hmm

unies fun: duobus métis: Si aufcranrur anguli
FD , BFC , gqui æqualcs funt; erunt reliqui aluna

ADF, DAF , reli uîs BCF, CBF, æquales.
Atqui 8c anguli Al) ’, BCF, æquaicsfunt oflen-I .
fi in fe mente major-i ADCB. Ergo 8: anguli "
reliqui AC, DBC, æquales fum-
Aliter. DuétisreâisDF , CF, adpunâumineîr- manif

éumferentia quodvis F , includentibus centrum fit 7. 8,
E, in ut tam DABCF, quam FDABC, fir fcg-
mentum majus; junganlur quelque recta: AF,
BF. Quia igitur anguli DAF, BF, in codem
fegmento majori DABCF, æqualcs funt; nec
non & anguli FAC , FBC, in fegmento etiam
majori FDABC , cxificntcs: fi hi illis addantur,
fict tutus angulus DAC , toti angulo DBC, ae-
quaiîs. Itaquc in circulo, qui in codcm fcgmen-
to funt, &c. Quod ont ofiendcndum.

THEOR. 20.PROPOS. 22. nm
Quadrilatcrorum in circulis dcfcriptorum

anguh, qui ex adverfo, duobus métis film:
æquales.

IN circula, cujus centrum E, infcriptum fit 143x11.
quadrilaterum ABCD. Dico duos nngulos fig.9.l°n,

oppofitos ABC, CDA: Item BCD, DAB, æ-
quales elfe duobus irec’tis. Duétis enim diame- .. .
tris duabus quadrilateri AC, BD, aerunt duo "anal,
anguli ABD, ACD, in codcm (egmcntoABCD, "
æquales. Similiter eruntduo anguli C13D, CAD,
in codcm l’egmento CBAD,.æquales. Qunre

.duo anguliABD, CBD , hoc cit, totus angulus
ABC,
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ABC , æqualis en duobus angulis ACD, CAD.
Addito igrtur commuai angulo CDA, erunt duo
anguli ABC, CDA, æqualcs tribusanguli: ACD,

bgaæfi’m CAD , CDA. b Sed hi ne: æquales (un! duo-
. bus rectis. Igitur 8: duo ABC, CDA , duobus

enim métis æquales. Eodem modo oflcndemus,
mgulos BCD , DAB , duobus cire métis æ ua-
les. Nam rurfus duo anguli ABD, ACD, un!
æqualcs: Item duo BCA , BDA; ac propterea
(mus angulus BCD duobus angulis ABD,
BDA, æ ualis erît. Âddito igitur communi an-
gulo BA ; erunt duo anguli BCD, BAD ,

:9.er æquales tribun angulis ABD, BDA, DAB. cSed
hi ne: funt æquales duobus métis. Igitur 8c
duo BCD , DAB , duobus métis æquales erunt.
Quadrilatcrornm igïtur in circulis defcriptorum,
8m.- Quod demouürandum ont,

SCHOLIUM
Anguli infijleme: urubu: circulorum fimilibm

five ad centra, five ad circumfereminr , fiat: in-
ter [a agneler. Et contra , arma, quibm anguli
quam five ad centra , five ad circumferemiar
infiflum , [huiler fion.

n. Six: in rireuli: dBCD , EFGH mon»: (mm:
I, K , prima»: aux: fimiln BCD,.yFGII, quibm

ad centra infiflam anguli Î, K, ad rirtumfirentim
«une anguli A, E. Dico la»: filas. quam bar huer
je agacin Conflitunntur enim in illi: arc-abri:
anguli C , G, qui ex dtfin. frgmcntomm firmlium ,

kgumü 4:72:11!" orant. k Sunt amen! Mm duo anguli C ,
A , quam du G, E. [mâta né?!) quam. Abla-
tir igizur æqualibm C, G, "un: quoqne reliqui

harem? A, E, (41min. Quorum 1mm dupIi [un angulil’,
"64",.- K, menant bi quoquc canuler. Quod a]? propofitum.

Drink fin: Mm anguli I, K, quam A, E, in-
fiflenter araba: BCD, FGH. intelrvft qualer. Dico
au: BCD, FGH, (fifimiln. anjî d, 8E,

fi»:
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fin: qui" t fin: n «nm item du anguli d, C , nantira,
quam duo. E , G , duaux Inti: 47114105 "au: (3’
reliqui C , G , (gamin; a: grognera , n: dtfin.
fimilium figmentomm , aux: C D , FGH, tribu:
angali qualn A , E , ad tireumferentiar in fiant,
limilcs. Si ’vrra «mali I, K, ad centra fin aqua-
lu, oerum gagne (arum dimidia agnelin, bac 1;, o 14"::
anguli A, E. Quart ut priant, ont" BCD, Fa
fimile: fut. Quai en: oflmdeudym.

’THEOR. 2L PROPOS. 23.1315?»-
Super eadcm-refla linea, duo fegmenta

circulorum fimilia , & mæqualia , non con-
filtuentur ad eafdem partes.

SI enim fieri potcfl , fupcr «en AB, confliru- 743,1",
antur ad cafdcm partes duo fegmcuta fimilia, fi, a, i

& inæ ualia ACB, ADB. Perfpicuum cit autan, i i
quod c foXum intcrIcccnt in punâis A, &V B;
aCircqus enim circulum nonfecat in pluribus nourrit
punctis, quam duobus. Unde peripheria unius
fegmcnti rom cric cxrra peripheriam altcrius.
Ducatur igirur rch AD, recans circumferentiasi
in C, 8c D , 8c conncdnntur «me CB, DE.
Quoniam igitur fegmcnta ponuntur fimilia, erit
par to. defin. hujus lib. anguius ACB, æ ualis
angulo ADB, extsrnus interno: bquod cl ab- [uam-U
furdum. Non igitur fiignicma funt fimilia: Qua-
rc fupcr eadcm mît: linca, &c. Quod "a: de-

moufirandum. f t

:43 vTHEOR. 22. PROPOS. 24; air;
Super æquuiibus mais mais , fimiiia cir-

culorum fcgmcnta flint inter fc æquaha:
SUper kana lincis. æfiualibus AB, CD confli- 113.2";

tuta fiat fragmenta rmilia AEB, CFD. Dico fg. 1;.
en inter fc cire æqualia.I Lima: enim AB, CD,

cum
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cum tint æquales , congruent inter fe, 6 alter.
altcri fuperponatur. Dico igitur 8: fegmcntum
AEB, fegmento CFD , congruerc. Si enim non
congruit , cadet aut extra, zut intra, aut partim
extra, partim intra. Quod fi extra cadat, aut
intra, confiituentur fuper eadcm recta CD, duo
fegmenta AEB, AFB, fimilia, 8c inæqualia

uorum unum totum extra aliud cadit, quad e
iiycm’i. a furdum. aDemonflratum enim cit contrarium.

Quod fi partîm extra cadat , partim intra, reca-
bunt fefe in pluribus puncïtis , quam duobus ni-
mirum in A , B G. Quod cil abfurdum.

honnit. bCirculi enim non (le fecant in pluribus punétis,
uam duobus. Congruet igiturfcgmentumAEB,
egmento CFD , atquc adco ipfa inter fe æqualia

etuut. Quocîrca fuper æquulibus refus lineis,
&c. Quod en: demouflrandum.

Üm; ’PROBL. 3. PROPOS. 25.

Circuli fegmento dato , defcribere ciro
culum , cujus en: fegmentum.

fax". SI: fegmentum circuli ABC, uod perficere
k. un oporteat. Subtcndatur tceta A , que: bifari-

am Iecetur in D , pun’;to, pet quod perpendicu-
laris ducatur DB, conneétaturque AB. Angulus
igitur DBA, Vcl major «il augulo DAB, V61
æqualis, vel minot. Sir primum major, ( uod

.quidem continget, quando fcgmcntum A C,
minus fuerit femicirculo z Tune enim , quia BD,
tranfit pet centrum, ex corollario propoll 1. hu-
jus lib. quod cit extra fcgmentum, cum ponatut
cire minus ; etit DA, major, quam DB, cum

17. tartit. DE , perficiens diametrum afit omnium minima,
quæ ex puncÏo D, in circumt’erentiam cadunt.

uam: Quare angulus DBA, bmajor erit angulo DAB)
fintque angulus BAE, a: nalis angulo DBA, 8c
fecet «a: AE, rectum D, produâam in E.
Dico E , erre centtum circuli, CUJUS ngmCÂtÈlm
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ABC. Duéta, enim «a: EC, erunt lattera AD,
DE, trianguli ADE, æqualia. luteribus- CD.,
DE , trianguli CDE, 8: anguli contenu, refit.
c une baies EA , EC , æqualcs etunt ;C ÆW
d il nutvm 8L RA, æqnalis ipfi EB, quad angulid 6er
EAB , EBA , æqunlcs tint. lgitur (res lineæ
EA , E15, EC, .etltlaiCS erunt, ne prapterea E, canna,
centrum etit circuli ABC , quandoquidem .ex E,
plures quam du: métas. æquales cadunt in err-

cumfeâentàam. DBA l DAB h
Si: cin e an ulus , anguo , b,qualis: (Quod gdemum continget, quando eg- :zfiâm

mentum ARC , femicirculus fuerit. Tune enim
erit AC, diameter , 8c D , ccutrum, atque adeo
reétæDA, DB, æqunles; quare fôc anguliDAB, t jam
DBA, zquales erunt.) gErunt Ëîtur rcc’læ DA g 6-fnnl
DB, æqualcs: Erat autcm 8c C, æqualîs ipii
DA, quad recta AC, fréta fit bifariam. Qua-
pro ter cum trcs rcétæ DA, DE DC, cariant
ex , in circumfcrcntiam, berit , ’ccntrum. hymne

Sir tertioangulus DBA, angulo DAB, miner, 7348 x".
(quad quidem eveniet, fi fegmentum ABC, fe-fig. 16."

.mrcîrculo majus exfliterit. Tune enim, quaniam
BD , tranfit pet ccutrum , ex corollario propof.
1. hujus lib. quad quidem intra fegmcntum, cum p
majus em- ponatur , exiftit; ierit DB, omnium, i7, mm,
qua: ex D, in circumferentiam cadunt, maxima;
major igitur ctit qiam DA , kideoque angulus trapu-i
DAB , major angllo DBAz fiatque angulus
BAR, æ ualis angulo DBA, feeet tafia AE,
rectnm B , in E, purifia, uod aficndetur et]:
centrum eodexn modo, quo id ipfum oflendimus,
quando angulus DBA, major erat angulo DAB,
ut conflat , fi recta ducatut EC. Circuli igitur
fegmento data defcripfimus circulum , cujus en
fegmentum. Quod fluer: oportebat.

I .

I a ’ A THEOR.
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.THEOR. 23. PROPOS. 26..
. In æqualibus circulis , æquaies anguli æ-

?ualibus peripheriis infiihmt, five ad centra,
q ive ad perlpilerias confiituti unifiant.

741x", N circulis æqualibus ABC, DEF , quorum
fig. I7;

.4.

s xl

’ centra G, H , confiit’uti fin: primum ad cen-
tra anguli æquales AGC, DHF. Dico pariphe-
rias AC, DF, quibus infiltunt, five fupcr’quzs

uafcenderunt, cm: æ unies. Sumantur enim in
peripheriis ABC , DEF , duo punch B, E, ad
qua: recta: ducantur AB, C8, DE, 5E, con-’
neétanturque, rcc’tæ AC, DE. Quoniam igitur

axa-mm. aanguli B, 8c E, dimidii fun: æqualium angula-

[Il

mm G , 8c H; erunt 8: ipfi æquales inter fe.
Quare ex definitionc fegmcnta ABC, DEF, fi-
milia erunt. Et quia latcra AG , CC, trianguli

’AGC, æqualia funt lateribus DH, HF, trianguli
DHF, propret circulorum æqualitatcm; & angu-
li, quos continent, G, H , æqualcs, ex hypo-

b4.prlml thcfi; bcrunt bafcs AC, DE, æqualcs. Cum *
igitur fcgmcntaifimilia ABC , DEF, fint

etçtntibfupcr linons æqualcs AC , DF, t erunt ipfa
- .2 inter fe æqualia. Quare fi à circulis æqualibus

demantur, remanebuut 8L figurante. AC, DE,
. ’-’ ’inter (c zequalia; arque adeo petipiieriæ AC, DF.

Quod CR propoiiturn.
’ 5th deindc ad peripherias conflituti duo anguli
a: utiles B , ’8c E: Dico ruriîis, peripherins AC,
D i, fupcrquas nfccndxunt, du; mutules. Etunr
enim , ut prius , lL-gmenta ABC,, DEI’ , finiilia.
Cum igitur’ finr friper triviales lincas AC, DF:

dzotertii- (cum enim unguli G , H, æqunles fiat, dquod
fiat dupli angularum æqualium B, 8c E; erunt,

"44""7’ ut prius recta: AC, MF, æqualcs) cerunt iplà
inter 1e æqualin. Si igitur à circulis æqualibus

.detrahautur , remancbunt de fegmentu AC , DE ,
æqualia. in æqualibus itaquc circulis, æqualcs
Illâulî, ôte. Quod cira: demonflrandum.

K l THEOR.
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»THEOR. :4. PROPOS. 27. mû;
In æqunübus circulis , anglifi , gui æqua-

libus pcriphcriis infifcunt, funt inter feDæ-
quulcs, five ad ccmra, five ad periphcrias
mnîtirutitinfii’canc. , D

N circulis æqualibus ABC, DEF ,’ quorum T451"!
centra G, H, infiflnnt primum anguli ad cen- fig, h

tra AGC , 8K DHF , æqunlïbus pcrî hèriîsh
AC , DF. Dico angulos AGC , 8L HF,  
æquales elfe. Si enim non funt æqualcs , fit an-
gulus G, major , fiatque angulus AGI , æqualis H
angulo DHF. aErunt igîtur perîpheriæ A], DF, 06.-?"ff’:
æqualcs. Cum igitur pcriphc-ria AC , æqualis D
ponatur perîpheriæ DF, crunt pcripherîæ AI,
AC, inter fc æquales, pars, 8c forum 4* uod dt
abfurdum. Sun: ergo angulî AÇCZ, F, æ-

qualcs. .Infifiant deïndc cifdcm perîphcrîis æqualibus
AC, DE , anguli B, 8: E, ad periphcrias; uos
rurqu dico æquales ech. Nam fi alter, utA C, » v. , .;
major en; fiat nngulo E, ægualis nngulus ABI, -.. ,7 .
bcruntquc pcrîphcriæ A1, D , æquales. Quare, Métam-
un prius , erunt periphcriæ AI , AC ,. æqualcs ,
pars 81 totum; Ëuod dt nbfurdum.  Sunt ergo
angulî ABC, D F , æqualcs. ln æqualîbus
îgitur circulis , anguli , qui æqualîbus peri-
phcriis infilhmt , &c. Quod demonflrandum

crac. . k xS C H 0 L I U f M.
Si lino peripberitfutrînt inæqualn, infifh’t majori V

www augulwfiw ad centrant, five adcircnmjèrcnu’am , A D A
quam (priori. Sitperipfieria AC , major! quam peiipbt- TJË’XI".
ria DE Dira napalm» A00, majore»: 4:11qu ’ ’z. -
DHF. 55’ agui": ABC , majorent 1»;qu ’DEF",
Si "in: fiat peripbtria CI , d’qllflli! paripheriq DE,

. D I3 . ’Âumn-



                                                                     

,23, EUCL ID 1s 0130M ETKIÆ.
ducatsrqur "Je [G . (B , ("il Il! 0]!"me efl’,

I un angali al «un»: CG! , DHF, (par: ngdli
" d circumfermtîam C31, DËF. (71141:1. Quare

(5’ ugglu: AGC, sagaie DHF, Cf augura: ABC,

«:410 DEF, (rit mjar. .
Lima rafla , qu a media purifia peripherù

dicujtu lamina" ange»: circulum , arallsla a]? re-
. (La finet, qu; pariplxriam fille»; ulnmdit.

rififi"; In tirade A80 , «(in "un": D, damna ex
f5, 3. A . finale media pcri huit BAC . [bien EF, tan-

gent rirculnm. Duo F, parallrlam e17? "(le BC ,
and»! BAC , fichendntir 0161:: enim ex centraD ,

. ad aman»: maman: A, rifla 0A, fêtant: rafla»:
lagmi). B , in G, toumxifqla "(lis p8 , DG , h "un!

tagal; ADB, ADC. tÏrCumferentii: qualifia: AB,
AC , infiflutu , and!!! : Sunt autan La? leur.

A BD . DG , "Magali BDC , latefibm CD, DG .
i ç, W "in" uIi CDG , a radia, «Manque chiqua i [zi-

nr anguli ad , qui" fun: [repu 64:: 03,
CC , a: propteru "EH. Iginr (9’ AGB , AGC,
illi: deinup: .rcfli fun: : 5mn autan: (5’ angnli

iltVËÏ GAE, GAP, rtâi. k 111ml DA , perpendiculari: Il":
133-171" ad EF- l Ergo El”. BC , parallelæ finet. Quadcfi

- v propojinnr. ’
daguât: reflux in centra infifli: quadranti; am-

tu: un "and quadrante minai; (7* abmju:
trad quadrant: mimi. E: centra , un alu: in
centra quadranti infiflem, rafla: efl; in]? en: 11m
and flairant: "ahuri , aux: ; 0’ and gha-
dnme midi-i , obtufiu.

Kafka au «la! ARC , înfi a! fini AC, il) ea-
m Ira B, rirai ACDE. Dicofiarum AC, cadra-

t, un: (fi, Un Produflî: enim :533 A . CD,
d D, E, émut que ne anguli A E. CBD, "80

, .ABIC , lainent. rag. a: Jefin. Io. lib. l. ne: un
unifia" Ü .4111:an DBE, "élu; un": tfllll’lfl na]:

’ ’ ï aux
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ugulo ARC . ad venin m. 0mm ergo "sur
«ng ad natrum B. que!" fiat. tu nuai:
u optera nana: AC, CD. DE, l, faibli:
in mu, lynch: "un. Quilibct iginr "un pu-
drqu :fl. Et gamin»: "84 a. AB, il B, con-
flitm: agada»; antan, and!) infirma AC : "du
ver. "un «Idem. AB , in Br, nuirai: 4;:th d.
infant , cadi: in arum: C D; 11115130 enfin, -
la»: «un»: iufijier: and in: me marnâm-

fum ver. mjori. * a I3d. infijla jan guarani AC A, qui»: ABC,
in un!" B. Dico engaina» ABC , :flè "du,
65:. Produflù enim un a: 181i: A3 . CE , ad
D, E; yuauinmtamCA , quam ACD, 65’ AED,
femùircu u: e (figue AC , quadra; a tri: un
JE , yuan: CD , quadrnm’ poque, a: proivdc U
DE, un femicinulo AED, nazi: au: "in 8m :130
quatuor 4mn AC , CD , DE, EA, «quia, ou
proiud: mguli ad centrant B , illi: iufiflnnu, æqu-
le: arum. Quare "un 0mn: [quatuor fin: «or
nui: (fila!!! , cri; coran: qui du: renta. gy!)
"tu mon dB , auferw: minqflm arum quadrant:
AC, fait in rentra B, "un A3 , minora. opium
une "gala ABC ; renouera au» udcmABmafe’
rem majorent arum quadrant AC . coqflituit in
tantra B , "galant rata ensila ABC , majorent;
perfiinwul e , augth miam and quadrant: iu-

. fiflentem, e e amant; majari un, obtufnm. Quod
(Il propofitxm.

THEOR. 25. PROPOS. 28.
In æqualibus circulis, æqualcs méta: lineæ

æqualcs penphenas auferunt , majorem glu-
dem majon , nunorem autem minon.

IN circulis æqualîbus ABC, DEF, uorum
centra G, 8c H, fin: reâæ uales A , DE

Dico majorem perîphcriam A , æqualcm cire
major! DEF , a: minorem AC mînori DEmais enim mais AC GC, DÈ, HF; erunt

- . Î 4 lama

mm

«M

xxviij.’

un!!!
f0 A
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lutera AG, GC , trianguli AGC, æqualia latéri-
bus DH, HF, trianguli DHF. Ponumur autem

534M 8K bafes AC, DF, æquzles. Igïtur «anguü G,
8c H æquales crunr: Ac proptcrcn peripheriæ

bgàtomï. AC, DF, quibus infiftunt, &æqunlcs crunt; quæ
k- ’ablatæ ex totis æqualîbus, rclînquent miam saqua-

les ABC , DER In æqualibus ergo circulis
squales rafla lincæ ,- &c. Quod crut damon-
(landaux.

S C H 0 L I U M.
and fi funin: lime intituler in circuli: æquali-

tu , auferet imitior lita , majorent prriplperium,
(un: miner, fi oquamur de figmcmi: circuli mim-
riâu: fimirirmlo. Na»! fi de figmmri: rirmli ma-
joribut firmo l’obtenir , major 1mm anfi ru minora»

TARXHI- paripberiam, uam minon In «radis enim gouali-
fig. 6. bu: ABC, EF, quorum centra G, Cf H,fi:

nous AC, major, quam DE Dira periplnriam AC,
femirirculo minorent , majorent ejfi- ptrrphc’ria DF:
At peripberwm ABC , minore»: penplœria DER
Utah: enim "Hi: AC , CC, DH, HF, "un Ia-
nm AC , CC , triangali AGC, miaula; Interilm:
DH, HF, tria» uli DHF.’ Ponitur aux»: bajî:

""5.er AC, major bof: F. Igitur cangului AGC, m4-
jor tri: marli? DHF. Fiat angnlm’ COI, angarie

c16temi. DHF, uqualu; eritqu: proptcrca d peripL-cria CI,
peripberiæ DF, apiol"; dt proinde parijnluria AIC ,
major , quam peripberia DF: bivaque Irliqua ABC,
minor, qui» reliquaDEF.

axis. THEOR. 26. ’PROPOS. 29.

In æqualibus circulis , æquales peripheri-
as , æquales reflet: lincæ fubtendunt.

D N circulis eîŒcm æ uah’bu: ponantur æ males
gaina pcriphcriæ ABC , EF; Item AC, à? DF.

’ Dxco métas AC, DF, qui: cas fubtendunt, cm.-

’ æqualct.
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æquales. Duélîs enim lineis ut prîus , erunt
latere AG, GC, trianguli ACC , æqualia latorî-
bus DH , HF , trianguli DHF: Sunt autem 8c
anguli G, H, aæ unies, quad æquajibus cri hc- "rami."
riis AC, DF, influant. lgitur bbafes AL, F, b 4,311:-
æqualcs arum. In æqualibus ergo circulis, .-
qualcs pciiphcrias, &c. Quod erat oücndcudum,

SCHOLIUM.
Si un»: funin! peripheri: huitain, fubtcndct

majore»: major lima, quam minorent, J; de figmen- "
xi: femicirculo minarilzu: fin! ferma. Nnmji de fig-
urent): majorilm: [emittrculo quuamur , [116101443
majore»: minor [inca , quam minorent. In circuli:
enim aqualibu: ABC , DEF quorum rentra G,’ 118x111.
65’ H , fin: periplierit [Emitircu’o minore: AC, DF; fig. 6.
fitque AC , mljor , quam DF; A: proiude ARC
mucor, aux»: DER Dico [imam AC , majortmeflè;
çuam DE Dual: enim "Hi! AG. CC . DH,
HF; cri: angulu: AGC , major angulo DHF, ex
jcbolio papa]: 2.7, lmjm’ lib. Cum igitur lauré
AC , CC , triangnli ACC , ejnalia fin: Iaterilmt
DH, HF
kif: DF, fit.

PRÇBL. 4. P.RO.POS. 30.. A,
-Datam peripheriam Ibifariam fccarc.

SI: puîpherîa ABC , feeanda bifarîam. Ducatui

, trianguli DHF, cuit bali: AC, majarlcuœrimi

au:

refit fubtcndens AC, un divifa bifariam in Dax",-
D erîgatur perpendiculari: B uæ cri herînm
AÊC, bifaria’m feeqbit in B; DEâis and; mais
AB, CB, arum lama AD, DB,’trîan lîADB,.
æqualîa lateribus CD, DB, trianguli B: Sunt
autem & anguli ad D æquales , nempe rcâî.
Igitur .8: bafe: AB, dB
Ëopterea à peripheriæ AB

atam ergo peripheritm bigarîam feeuimuà Quod
en: faciendum.

I 5 THEOR.

, æËuales erunt; Ac a 4m
C , erunt æquales. 133810717;
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-THEOR. 27. PROPOS. gr.
In circule angulus, qui in fcmicirculo ,

reflua cit: qui autem in majore fegmento ,
minor rc&o: qui vero in minore fcgmento,
major en: re&o. Et infupcr angulus majo-
ris fegmend , reâo quidem major cit: mi-
noris autcm fegmenti angulus miner eft reâo.

1’4qu CIrculî enim ABC, cujus ccutrum D, diame-
fg. a. ter fit AC, conflîtuaturque in femîcîrculo

angulus ABC , cxiflcrquc angulus BAC, in ma-
jori fegmento CAB. Conflituatur quogue in
CE8, minori fegmcnro angulus BEC. DICO an-
gulum ABC , in fcmicirculo reâum elfe; angu-
lum veto BAC . in majori fegmemo , minorem
ratio, 8c angulum BEC, in minori fegmento ,
majorem retro. Item angulum majoris fegmentî
comprehenfum recta 8C, Br peripherin BAC, cire
recto majorem. A: angulum minorîs fe menti
comprehenfum refis BC , 8: perîpheria BE , re-
&o mînorem. Dueatur enim recta BD , ad cen-
trum, ô: cxtcndatur AB , in F. Quoniam igîtur

un"!!! méta: DA, Dl!là æëuales fum, naît angulus

A ,DBA, angulo æqualîs. Ezdem rationc
erît angulus DBC, anËrlo DCB, æquàlîs, ideo-

ue totus an ulus AB , duobus angulî: BAC,
Ingrid ËCA, æquahs ait. 5m autem 8e angulus FBC,

externus eifdem duobus internis angulis BAC,
BCA, in triangule ABC, ualis. Quare æqua-
lcs erunt inter fe anguli AB , FBC g ne propre-

irea uterque rcâus. mon: igitur cit angulus
ABC, quod en primum. i

guru uonram veto in triangule ABC, :duo mgulî
AB , 8: BAC, fun: duobus mais minores; Et
et! angulus ABC , oflenûrs reflua : Erit angulus
BAC , in fegmeuto majorï , mâte miner; quod

en feeundum. . IRurfils quia in quadrilatero ABEC, mm. cr:-
calma
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culum defcrîpto , dduo angulî oppoflzi BAC , 86
BEC, fun: duobus métis æqualcs; Et angulus
BAC , ofienfus en rcâo miner: Erât BEC, an-
gulus in fcgmento minore, méta major; quad en
tertium.

Amplius cum angulus mans ABC, pars fit
anguli fegmeuti majorîs ABC, uî comprehcndi-
tut méta BC, 8: periphcrîa BA ; exit angulus
[cgmenti majoris, reâo major, quad en quarrum.

Pofircmo , cum angulus fcgmenti minoris ,
comprehenfus méta BC, 8: Ecripheria BEC, pars
fit quoque anguli reâi F13 ; Eric angulus fug-
mcnti mmorîs , re&o miner ; quod en quintum.
ln circule îgîtur angulus, qui in fcmicirculo,
rcâus en, &c. Quod en: demonfiranduxn.,

q COROLLARIUM.
Hinc manifzfl’um cf! . uod arguas trianguli, qui re-

liquîs duobus arquant niait. te us (fi. eo quo] ilii
Continus r qui produé’to latere un: triangulum fit) (if-
dcm fit æquflis.

THEOR. 28. PROPOS. 32.
Si circulum tecigerit aliqua reâa linea,’ à

concatïtu autem producatur quædam méta li-
nea circulum fecans: Anguli , quo: ad con-
tingentem facit , ,æquales fun: iis, qui in
alternis circuli fegmentis confifiunc, angulis.

TAngat rafla AB, circulum CDE, in C, puna
3° , i Quo ducatur méta CE, dîvidens cir-’

cuîum in duo fegmcma, in quibus fiant angulî

4mm;

uxüd

7348.1111-

fit- 9-.

CGE, CDE. Dico angulum ACE , æqualem.
cire au Io CGE, in alterno flagmento; 6c an u-
.lum ,.an Io CDE, in nuez-agneau: cg-
mento. T ca: enim primum, r a E, par
ccutrum. aErît îgîtur me: ne angulus ACE "8.1010;
’BCE, mans: 68mn autel?) a: angulî CGE: hmm
CDE, in fcmîcîrculîa mai. Igîtur angulus ACE,

q angulo
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a. angulo CGE; 8: angulus BGE, angulo CDE,

ualis en. -14.11". on traufeat jam CE, méta par centrum. Du-
, Io. à: igitur méta CF, par ccutrum, .conneâatur

c18.unii,tcâa EF: ceritquc CF, perpendiculntis ad AB,
d;x.tmii. d& angulus CEP reélus ; ac proptcrca reliqui

anguli ECF , EFC, æqunles erunt uni méta, ut
angulo recto ACE. Dcmpto ergo communi an-
gulo ECF, cri: reliquus ACE, reliquo CFE,

enterai æqunlîs: (En autcm angulo CFE, æqunlis quo-
ue angulus CGE , cum uterque fit in fagmcmo
GE. Quare angulus ACE, angulo CGE, æ-
ualis exit. Quoniam vcro in quadrilatcro CDEG,

fquii. uo fanguli (IDE , CGE, duobus fun! mais æ-
gq-pmu uales : gSum autcm 8: duo anguliACE, BCE,

uobus métis æq.;alcs ; fi aufcrantur æ uales an-
guli ACE , CGE, remancbil angulus CE, an-
gulo CDE , æqualis. Si circulum igitur tctigcrit
aliqua méta linca, à contaétu autcm, &c. Quod
en: oflcndcndum.

mm, PROBL. 5. PROPOS. 33.
Super data raft: linea dcfcribere fcgmen-

mm circuli , quod Cuplal; angulum æqualcm
dato angulo ruttzhneo.

Eâs dam fit AB, 8c dams angulu! rîmum
rcâus C. Oportct îgitur fupcr A , fag-

mentum defcribcrc, in quo angulus exificns il:
æqualis nngulo reéio’dato C. Divifa AB , bim-
fiam in D , dcfcribntur centro D, intervalle au-
tcm DA, ver DB, fcmîcirculus ÀEB; faâtumque

qua-ni. erit, quod proponitur. Nam canguiu’s AEB,
’ in dcfcripto fcmicirculo mans cit , ideoque z-
,qualis anguio C, rcâo. ’

713x111. Sit deindc anguius dams acutus C: Ad pun-
fig. u. &um A, fiat angulus DAB ,væquaiis’àngulo C,

acuto; 8c agatur ad DA, perpendicularis AE,
quæ cadet fupra’AB. Fiat dcindc angulo FAB,
zqualis angulus FBA, fccctquc BF, uam AE,

. in
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invF. la Enmt igitu: mas: FAl, F8, æquulcs.
Quare fi ceutro F , 8c intervalle FA, Circulus
dcfcribatur AGB, tranfiblt is pet B. Dico igîtur
angulum in fegmcnto AGB , -quod defcriptum
en .fupcr AB, cflè æqualcm angulo C. Fiat
enim angulus in diète fcgmento AGB. Qui:
igitur AE, par ccutrum F, tramât, 8c ci perpen-
dicularis cf! DA, tangct DA , méta circulum in
A , pur coroll. propol. 16. hujus lib. Quapro
ter cangulus DAB , hoc en, angulus datas ,
æqualis cri: angulo G , in fcgmcnto alterno

AGB. - .Sir tertio angulus dams H, obtufus. Fiat rurfils
angulo H, æqualis nuguluslAB, 81 agatur adIA,
perpcndiculnris AE,iquæ fupra AB, cadet.- Re-
liqua omnia fiant , ut prius , defcriptumque cri:
fupcr AB, Icgmcntum AKB, in Iquo angulus
K, æqualis cit augulo (13.7.0 obtuo
auguius IAB ,i hoc dt, angulus dams H, rlæ-
qualis dt angulo K, in alterno fegmunto AKB.
Eadcm enim cit demoullratio. [taque fupcr data.
hâta linea dcfcripfimus fcgmcntum, &c. Quod
efficicudum crar.

PROBL. 6. PROPOS. 34..
A date circulo fcgmcntum abfcindcre ca-

picns angulum æquulcm dato angulo raftin-

nco. r

hapa’

c3 zanni,

H. Nam.
aguerri

. "Il"un.

’J

Datus Circulus fit ABC, à quo aufcrre opor- "un;
rua: fegmcntum , in quoangulus cxiüens fig. u.

squalis fit date angulo D. «Ducatur méta EF,
tarpans circulum in A. Fiat dcinde nngulus
FAB, æqualis angulo’dato D. Dico igitur an-
gmum ACB , in fcgmcnto ablato ACE, aqua-
1cm cire data angulo D. En enim bangulus
FAR, æqunlis angulo C , in alterne fegmento
ACE. (mm ergo angulo date D, faétus fit
equalis nngulus iFAB, crit quoqueangulus C,
angulo D, æqualis. A date ergo circule dqbfci-

- . . l . ..... mus

a arum]?

hum
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diluas fegrnentum ACB, 8re. Quod eut faden-

dum. v
.THEOR.129.PROPOS.35.
Si. in circula duæ métra lineæ fe fe mu-

tuo feeuerint , refîtangulum comprehenfum
fub fcgmentis unius, æqualc cit ci, quad.
fub fegmentis alterius comprehenditur , re-
&angulo.

In circulai ACBD , fccent f: mutuo refis
AB, CD in E. Dico reétmgulum comprchen-
fum tub (zcgmcutis AE, EB, æqualc cire rcâan-
gulo comprehcnib lub fagmcntis CE, ED. Aut
enim utraquc linea tranfit pet centrum , aut un:
tantum, zut neutra. Tranfcat primum utraque
par ccntrum. Quoniam igitur omnia quatuor
ltgmenta inter fc æqualia funt, perfpicuum cil,
rtcmngulum comprchcnfum rab duobus unius
luit-:2 æqualc clic ci, quad fub duobus altcrius
lima: comprchcndilur , mélangulo, ex iis, qua
ad inirium lib. 2. feripfimus.

Trunllut dçinC CD , fola par ccutrum F, diç
. VËÔJIQJC primum radium AB, bifariam, a ac prop-

urcn ad angulos rectos , conjung-Aturquc méta BF.
Quoniam igitur CD , divifa CR pet æqualin in F,
8c in inæqualia in El, (mm rcélangulum fub
CE, ED , uns cum uadrato ruila: EF, æqualc
quudiuto recta: FD, i coque quadrato rcctæ F15,
cum recta: FD, F8, fint æqualcs: Efl autcm
quadrarum rcétæ F15, c æqualc quadratis rcâarum
ME, EB. lgitur rLGangulum fub CE, ED,
una cum quadrato rectæ’EF , æqualc quoquc
cri: quadtaris rectnrum FE , E8. Quare ablnto n
communi quadrato reâæ FE, remancbit métau-
gulum tub CE, ED, æquale quadrato na: E8,
hoc en, reâangulo fub AE, ED, cum AE,
EH , rcétæ fint æquales: ac proindc reâangulum
tub Cil. comprehenfum, fit quadratum, ex .iig,
qua ad defin. x. lib. a. feripfimus. Dm-
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Dividat jam CD, tranfiens par ccutrum 308.311 fig. 3. a:

non bifariam. Secetur cré. AB, bxfmam -
in (Ï, ducanturque refit: FG, B, deritqueFG, d;.mü..

’perpendicularis ad AB. Quoniam veto mitan?-
lum fub CE, ED, nua cum undrato reétæ F , l
c æquale dt mdrato rafla , hoc cit, ua-e ph.
drato reflète F z El! autem uadratum méta: E,
fæqualc quadratis reânrum EC , CE 8: quadrrf47.pü
tum méta FB , æquale quadrant r arum FG,
GB: erit quoque reâangulum fub CE, ED,
nua cum quadruis reâarum F G , GE, æquale
quadratis rcélnrum FG ,7 GB. Dempto ergo
communi quadrato rafla: FG, remtncbit refinn°
ulum fub CE , ED , una cum quadrato reâæ
E, æqunlc quadrato rcétæ GB. Atquî criant

redangulum fub AE, EB, nua cum quadnto
rafla: CE, gæquale dt eidcm uadrato redæg ,,fi,,
CE: propterea quod méta AB, fa a et! bifiriam i
m G a: non bimiam in E. Igitur reflangulum
fub CE, ED, una .cum quadrato rcétæ CE , æ-
qunlc cit reâangulo fub AE, EB, un: cum
quadrato ejufdcm rcâæ GE. Quare ablato com-
muni uadrnto reflæ GE, remanebit rectangulum
fui) C , ED , æquale rcflangulo fub AE, EB.
Quod cit propofitum.

Tertio neutra par centrum tranfent , five unafig, b c
illarum bifnriam dividatur , five nt-utra. Ducatur
per ccutrum F, 8: putiétum frétionis E, refis
CH. Quoniam iiaquc oltcnfum cit, rcétangulum ’
fub AE, EB, æquaie Lire rectal] ulo fub GE,
EH: five AB, dividatur bîfarinm, vc non: Item
reâangulum fub CE , ED . æquale elle quoque
cidem rcâangulo Tub GE, EH; five CD, ne:
fil bifariam, five non; Erit rectangulum fub
AE, EB, æquale rcélangulo fub CE, ED, quad
en pro ofitum. Si in ,circulo igitur du reétæ
lineæ efe mutuo feeent, 8re. Quod demon-4
flraudum crat.

THEOR.
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a; LTHEOIRÎ 35; PROPOS. 3,6.

P ’ Si extra circulum fumatur punEtum ali-’
uod , ab coque in circulum cariant duæ re-

’ i l i tu; lineæ, quarum airera quidem circulum
k V fixe-L , airera vero tungar: Quod fub tout

i’ femme , & exterius inter punétum 6c con-
vexam peripheriam afrumpta comprehenditur
reétangulum , æquale cric ci, quod à tan-
gente dcfcrîbitur , quadrato.

14H17. LEXt’ra circulum ABC, Ëmâum fumatur D,
fit 7. u A là quo linea ducatur A , fecans circulum
îl7-"""- in C, «8: linca DB, circulum tangens in B.
l ’ " Dico rcétangulum fub DA, DC, æquale Cm!

quadrato redut DE. Trnnfcat enim primum rafla
313mm. DA, pcr ccutrum E, &jungatur recta EB, à uæ

Apcrpendicularis erit ad DB. Quoniamigitur A,
divifa «Il pcr æ unlia in E, 8c ci addita in rcâum

e 6.fit- 8: continuum CD , CCflt rcâangulum fub DA,
DC, nua cum uadrnto recta: EC, hoc cit, cum

’qnadmto reclæ B , æquale qâadrato méta: DE:
4474m»: En nutem quadratum mâte E, dæ ualc qua-
i chtimis retinrum E8 , 13D. Quare rcé angulum

fut) DA, DC, nua cum quadraro redæ E3 , æ-
qulc (lit quadratis rettarum DB, ME. Ablaro
igrur communi uadrato redite BE, remantbm
’rcctangulum fub .A , DC, quadrato ruilas DB,
34 .mle. Quod en propofitum.

Lama" ion traufcat jam DA, ferons pet ccutrum E.
h. ’3’ 9. Divifa ergo AC , bxtariam in F, ducantur rada:
elsJertii EB, EC, ED, EF; ceritquc EB , ad BD, per-
i 3.:mi2. peudimlaris ; j’&’ EF, ad AC. Quoniam igirur

CA, divifn en pet æqualia in F, 84 ci’addita rafla
g 6.106 CD, g crit rcetangulum fub DA, DC, una cum

quadrato reétæ CF , æquale quadrato rcâæ DE.
Addito igitur communi quadrato reétæ FE, et]:
reâangulum Tub DA , DC, una cum quadras
uam CF, FE , æquale quadratis rcâagllgl

, . ’
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DF, FE: Et! autcm quadratis rcCtarum CF, FE,
bœquale quadratum reélæ EC, ideoque &Eua- MMM
dratum reflet EB ; Et iquadratishrcâarum F, infra.)
17E, æquale rit quedratum trâæ DE. Quare
reétangulum fub DA , DC, una cum quadrato
redise EB, æqunic erit quadrato reâæ DE. Cum
igitur quadratum reelæ DE, fiæqunle fit quadra- in."
tis reânrum DB , BE; erit & reflangulum fub
DA DC, una cum quadrato reâæ EB , æquale
qunrimtis rcc’mrum DB, DE. Ablato ergo com-
muni quadrato rcétæ BE, remnnebit reâangulum
fub DA, DC, quadrato rcétæ DB, æqualc: quod
cit propofitum. Si initur extra circulum fumatur
Ëunétum aliquod , &c. Quod erat demonflran-

um.

COROLLARIIUM. I.
Bine menifeitum cit . fi à punCto quovis extra cirent:

lum sfumpto plurimæ iimz "a: circulum fientes
duantur . reétanguia comprehenfa fub tous liner": , a:
partibus exterioribus inter f: rif: æquaiia. Ut fi ex A . 743x";
ducantur refit: AC , AD. AE, , recuites circulum in fg, m, i
F . G , H . erunt nétangull fub AC. AF; Item fub
AD , A6 i a: tub AE, AH, acquerra inter (e. Nam
durit: AB. tangente circulum , lerunt quadrato rrCtæ
A8 , æqualia frugal: iiia nétanguh a (par: a; inter [a
omni: zqualia emnt.

l 3 6mm:

COROLLARIUM. 11..
Coniht etism , dans mitas ab ecdrm punâ’o divan;

qu: circulum tangent . inter fe un æqualet. Duran-
tur enim ex A . rcâæ AB , AC, tangenter circulum: 143J";
qua: dico cire æquales inter le. Duâa enim Hôte AD . fil. n.
qu: circulum leur in E . erit mm quadratum ne):
AB , quam qundratum reflue AC, macquai: riflanguio 31364,";
fui: A!) , AE. Œatc quadrata riflarum AB, AC, inter ”
f: æqualia erunt . ac proptcrn mitre AB , AC. aquilin
quoque enim.

K ce,
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COROLLARIUM, Illr
Perfpicuum quoque et! . ab eodcm punCro extra cireuï

hlm afihmpto . duci tantum par; dune lincas , qua: cir-
143XIV, culum tangmt. Si enim præter durs A8 . AC, duci

, u. point terrir AD. circulum eundem tinzcns ; (mais re-
mBJemï. titis EB, ED, ex centra E. nerunt anguli A BE, ADE.

Rôti. idquuc zquales; quod cit abfurdum Nain fi
.um ducatur «a: AE, «un: angulus ADE . nuiur angulo

h ABE.Aliter. Si renia AD . circulum etivm ranger ç
erunt du: tangenter AB, AD . :rquale; , ut omnium

. dt; quod cit abiurdum. Dual namquc r.&t AE, ad
iÈggttmï- Centrum E , qu: circulum fecet in F, fuit AD, cum

fit propinquior minima: AF , minot , quam AB, qu:
à minima AF , remotior rit. Vel fic. Si AB, AD.
funr æquaicr ; ndditis æquahbus EB, ED, cruut quoque
AB, BE, ipfis AD, DE . æqunics, quad (fi: abfurdum.

q;1.prin;iqSunt enim majores AB , BE. Solum iaitur dom naze
ducentur à pumîto A, qua: circulum tangent : (mec! (il:
propofitum.

COROLLARIUM. 1V.
Iliud deniqu: conûat ctiam , fi dure rcétæ arquait-s et:

punâo quopum in convcxarn petiphcriam influant, 8:
carum un; circulum tançant. altcram qquuc circu!um

TABXW tangue. Ut fi du: n’être AB, AC , frit æquiles.
f,- " 8: AC , tungat circulum In C . tancer quoqu: AB.

gi ’ eundem circulum in B. Si enim non tungar, ducatur
AD, rumens, eruntque ex a. Coroli. AC, AD, æquzles.
Cum ergo 8c AB, ipfi AC , æqurlis ponatur , duce-mur
ne: rafla: arquait-e AB , AC. AD, quod «il nbiurdum.

1- 8.:n1ii. rDuæ enim tantum duci polTunr.
TABXIV, Alitcr. I’onantur (lux frai: æqtnias DB , DE. 8:
fg. 1;. DB , circulum tungar , in li. Dico 8x DF, rundcm

tangue in F. Duftis enim mais EB, EF, ex centm,
erunt duo inters DE , BE, duobus lateribus DF. F5,

sapin; :rqmlia , Br bafis DE , communie. sigitur aneuli B.
"garni, F. æquales «ont: rSed B. reflus eft. luitur a: F, re-
I (tus cric . arque idcirco DF . circulum ranger in F. a

corail. propof. 16. hujur lib.

THEOR.
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THEOR. 31. PROPOS. 37.

Si extra circulum fumatur punâum ali-
uod, ab enquc punch) in circulum cadant

âuæ reétæ iincæ, quarum airera circulum
raca , airera in cum incidat; fit autem ,
quad fub rota femme , 8c exterius inter
punâum , & convexzun pcriphcriam affump- o
ta, Comprcînntîitur reétanguium , æquaie
ci, quod ab incidente defcribitur, quadra-
to; incidcns ipiii circulum ranger.

EXtra circulum ABC, cujus ccutrum E, pun- 7-43ny
dom fumatur D, à quo ducatur recta DA, fg. .3.

circulum feeans in C , 8c refis DB, incidens in ’
circulum cjufque punttum B; fitquc rec’tangulum
fub DA, DC, æquale quadrnto recta: DB. Dico
DB, circulum tangue in B. a Ducatur enim n7-nrtii;
DF , tangens circulum, & jungantur rcétæ EB,
EF. uod fi DA, feeans non tranfcat per cen- 5;. 14.:
trum , jungatur quoquc reéia DE. Quoniam
îgitur teânngulo fub DA, DC, bzequnlc cit qua- 536mm?-
drater recta: tangentis DF: Et eidcm rectangulo
fub DA , DC, æqunic ponitur quadratum rcétæ
DB: erunt quadrnta rec’tarum DF, DB, inter fa
æqualia, ideoque 8c recta: DF, DE, æ unies
inter fc erunt. huque uin lutera DF, FE, tri-
:nguli DITE, æqualia unt latcribus DB, BE,
trianguli DBE ; 8c battis DE, communis, rcrunt c g Mu
anguli DFE, DBE, æqunlcs. dAtqui anguius mitan).
DFE, mél-us cit. mon DF , circulum tungar. I.
Igitur 8c angulus DiiFl, reclus erit. Quapropter
par coroil. propoi’. 16. hujus lib. B,,circuium
tanget; quod cit propoûtum. Siergdièxtra cir-
culum fumatur punctum aliquod ,.&C. Quod
erat demoniimndum.

K 2- EUCng
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DEFINITIO. I.
Figura reêtilinca in figura reâilinea in-

fflibi dicitur , cum finguli ejus figuræ , quæ
mfcribitur , anguli fingula lutera ejus , in

.4 qua infcribitur , tangunt. ,
Gex: Euclide: quarta ba: Miro de varii:

’ infirlpnonibm figurarum reililimarum in
circula , 0’ earundem cira: circulum
dquftionibus: Item de infiripn’anibw

tirculi in erfdem figuris, (7" circuli defcriptwnibm
Gina enfilent: expanit pauci: dzfimtianilmr, quid fit
figura» infigura infcrilzi, au: nm figumm defiri-

. la , incipiem à reflilimi: figuri: : Si igimr anguli
141x": D, E, F, trianguli interm 015F , migrant laiera
ft- If. J3 , AC,ÀBC, trianguli exterm ARC; dlcetur

lriangulm DEF, in triangule ABC, elfe infirip-
fg. 16. mm. A: quniam angulm M, "languit KLAI,

non rang) [and HI , "Magali G HI , mm diretur
triangulum KLM , infarxbi in triangule 6H1,
glapirai: tout» illud fit intra hac , dingue anguli
K, L, tangmcdmlanrc GH, G].

DÉFI-
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DEFINITIO. Il.
Similiter 8c figura circum figuram defcri-

bi dicitur, cum lingula ejus, quæ circum-
fcribicur , lutera fingulos ejus figuræ angulos

V t’eügerint , circum quam illa defcribitur.

Germain dicetur triangulum ABC, defcriu 123.112
rima triangulum DEF ; quanti»: fingula laura 13”" w:

illimfingulu hujus 4:13qu: tangunt; A: triangulm
6H1 , nm dlccmr defcrtftkm 97? cira: trianguhau
KLM , propterea quad latta filin: HI, angubm
buju: M , mm tangit. Idem intelligendum efi de
infcriptimibu: , a: circumfcrtftiombu: alimmfigu-

un"); reflilinnrum. -
DEFINITIO. III.

Figura reîtilineà in circule înfcribi dicîtur,

cum finguli ejus figura: , quæ infcribitur ,
anguli tctigcrinc circuli periphcriam. I
UT]? tangamanguli A , B , C, trinnguli ABC, 74315

par" [atrium circuli A80 , dicetur triongulin: f9 h
in circula eflè infcripmm. Quodfi ml unau manu»!
angularum mm tangara: perzpheriam , non licerflur
triongulin» fifi infiripmm in circula.

DEFINITIO. IV.
Figurg. vcro rcëfilinea cirez circulum de-

fcrxbl d1c1tur , cum fingula lacera ejus , quæ
c1rcumfcr1b1tur , çirculi periphcriam tangunt.

A7 une fi laiera trianguli ABC, jingula tangon! "un;
Pripheriam rirait DEF 5 Idicflur "impala!!! f0 la

gîta drain»; eflè defcriptum. lK .34 DEFI-
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DEFINITIO. V.
Similiter 6c Circulus in figura reêülinca

1nfcr1b1 d1c1tur, cum circuli pcripheria fin-
gula latera tanglt: ejus figuras, cui infcn- .
bitur.

DEFINITIO. VI.
(Circulus autem circum figuram defcribi

d1c1tur , cum C1rcuh pcriphcria fingulos tan-
g1t CJLIS figuræ , quam circum feriblt, an-
gulos.

Icijfim dimur circula: DEF , infirzptu: :1151);
triangule ABC : A: 12cm circulu: ABC,

dcfcrtptu: efl’è circa triangulum ABC. Idem judi-
cium habeta de aliùfiguri; rcflilifleù, qua in circula
dicuntur infirilu’ , w! cira: czmdcm defcrllai; Au!
in quibus circuli" dicitur taJ’crzlri , 71:1 cira: qua:
defcribi circulu: dicilur.

DEFINITIO. VIL
Rcâa lima in circule accommodari , feu

coaptzm dzcxmr. cum ejus CXtrcma m cu-
culi pcnphcna fucrmt.

T refila lima .48 , quanta»; ejus extrema A,
0’ B , in perlpbcria circuli ABC, exillunt,

captant . fiu accommodata in diflo circula efl’è dica-

tur: Non aure»: rafla E, ml CI); quia hac alte-
rum damant extremarum , nempc C , baba: billai-4

plana circuli; Illa vera natrum. -
3mm.



                                                                     



                                                                     



                                                                     

LIBER QUARTUS. 1:1
PROBL. I. PROPOS. I.

1

In duo circulo rccîtam lincam accommo-
darc æquaîcm dam, recta: hncæ , quæ c1rcu11
dinmctm mon in major;

IN cz’rculo ABC, coupmnda fit refila. linca æ- IABJKV,
qualis rcdæ limas dam: D, uæ tamen major fig. 4.

non fit diamctm circuli dniî. um enim diam-
tcr afin omnium rcétarum in circulo maxima, fi
data méta dîamctro major foret, non poire: in
circule aptari Mi mm æqunlis. Ducatur ergo
diamctcr 15C. [taque fi dam rcc’la D, æqunlis
fucric diamctro, aplat: erit EC, illi æqunlîs: Si
veto D, miner fucrit diamctro, babîèindatur BE,
æqunîis ipfl D, 3c ccutro B, intervalle autem
B15 Circulus dclèribatur EA, fccans circulum
ABÔ , in A, duit: igitur ruât: BA, crit ca ap-
tata in circulo ABC, æqunlîs dam: refis: D.
cEll enim 15A , acquniis îpii BE, 8L D, au ualïs
eidcm BE , par confiruétionun. Quare A , 8c
D , inter fc æquaîcs quoquc cmnt. In dato er-
go circulo rcciam lincnm accommodawimus, &c.
Quod facicndum crut.

PROBL. 2. PROPOS. 2..
In dam circule triangulum dcfcribere

date triangulo zcrluinngulum.

a 112317117.

b 3.frirn!

c 1;.def.
privai.

a:

It in cîrculo ABC , dam dcfcribendum trîan- TIF-27-
gulum muiangulum trianguio dam cuicun- f0 f-

quc DER ucmur recta GH, tangcns cîrcuîum
in A , fiatque angulus CAB, angulo F, æqua-
lis, & angulus HAC, angulo E, atquc onan-
duntur recta: AB, AC ad circumfcrcntiam uf-

uc in punéîa B, 8c Ô , conjungaturquc refis
5C. (Non cadcr autem rafla AC, in rcélam

AB , vcl inter nais AB, AC: proptcrca quod
4 ’ 31mm



                                                                     

1:1. EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
il7-FÎ’IË angulîGAB, HAC , hoc cft anguli F, E, amino-
Pli-1’?" res fun: duobus reâîs. b Effet): autcm duobus

métis æquales, fi AC, inAB, cadcret; velmajo-
res duobus métis, fi inter AB, AC, cadcrct.)
Dico triangulum ABC, circulo dam îufcn’ptum,
elfe æquiangulum date triangulo DER Ellcnim

cumul angulus C, :æqualis angulo CAB; 8: cidcm
angulo CAB, æqualis et! angulus F, ex con-
flruétione. Quare anguli C, 8c F, inter 11- quo-
que erunt æquales. Similitcr quia angulus B,

agami» dæqualis efl angulo HAC; 8c cîdcm angulo
HAC, æqualis en, per conllrudionem, angulus
E, crunt ctiam anguli B, 8c E inter fa æqunlcs.
Cam igitur duo anguli B, 8c C, trianguli ABC,

, . æ males fin: duobus angulîs ri, 8: F, trianvuli
est-fini DîiF, cerunt quoquc reliquî angulî A, & ,

æquales. Æquîangulum et! ergo triangulum
AtSC, trînn-vulo DEF. une in date circule
triangulum âcfcrîpfimus , c. Quod facîendum
crat.

au; PROBL.3.PROPOS.3.
Circa dutum circulum triangulum dcfcri-

berc dam triangule æqunmgulum.

Tlaxy. Irca circulum datum ABC, defçrïbcndumfir
fi, 9, m. triangulum æquiangulum dnto tmngulo DLI’.

Produéio latere EF, utrînquc ai G, & H, fump-
toque ccutro circuli l, ducatur rcc’Ïa utcunque
AI, 8: fiat annulas A113, æquIis angulo DEG,
8C angulus BIC, unguis DFH. Deinde ex A,
B, C, educantur ad AI , B1, CI, perpendicula-
res KL, LM , MK , qua: circulum tangent in
punais A, B, C, par coron. propof. 16. lib. 3.
coïbuntquc in punais K, L, M. Si enim duce-
rctur recta AC, ficrent duo nnguli KAC, KCA,
duobus métis minores, ac proîndc AK, CK,

41329,"; coîbunt, d&c. Nam recta hæc duâa AC, ca-
dcret fupra reins AI , CI , quad hæ angulum
conflituant in l. Cum enim fpntium cire-a I,

æqualc
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æqualc fit qkuatuor métis ex coron. 1.. propof. If.
lib. 1.hoc cl , quatuor anguiis ad E, 8C F12, fior-
ue duo angon A18, C18, duobus anguiis
EG, DFH, æqualcs; erit reliquum fpatium

AIC, reiiquis duobus angulis DEF, DFE, æ-
qunlc: Scd a hi minores fun: duobus matis. [gî-
tur 8: (patium AIC, minus erit duobus redit,
ac proindc angulus crit AIC. Alias fpatium
iilud tlict vcl æquaie duobus métis, fi nimiruin
Ai , C1, unam rectum lincam conitituercnt; val
minus duobus rcctïs , fi rt-cta AI, producta, ca-
dcrct fupra 1C. Cadit ihîtur ncccirario Al, pro-
ducta infra CI, arque idcirco angulus fic: AlC,
ad partes K, & duéta recta AC, facicr cum
AK, CK, duos angulos minoras duobus redis,
g ideoque rcétæ AK, CK, coihunt in K. Non
fucus ollcndcinus, AL , BL, coîrc in L, 8c
CM , BM , in M: quia duétæ métra AB, BC,
fadent cum AL , BL, CM, BM,.angulos mi-
nores duobus mais. Dcfcriptum cil igirur cirez
circulum triangulum KLÎVI , quod dico cm: œ-
quianguium triangulo DEF. Quoniam enim om-
ncs anguli in quadrilntcro AIBL, æquaics (un:
guatuor métis, ut ad ë?" propofi lib. r. oitcnfum
uit, 8L anguli IAL, BL, fun: duo recti, eruut

reliqui A18, 8c L, duobus reétis æquales. Cum
îgitur 68: anguli DEG, DEF, fin: duobus redis
æquaies; fi aufcnntur æquales AlB, DEG, re-
mancbit angulus L, angulo DEF, æquaiis. P.1ri
ratione oitendemus angulum M , æqualcm cire
angulo DFE. cReliquus igitur angulus K, reli-
quo nnguio D, æqualis erit; atque idcirco trian-
ulum KLM , æquiangulum triangule DEF.
irca daturn ergo circulum, &c. Quod eficicn-

dum crat.

PROBL. 4. PROPOS. 4.
In dato triangulo circulum infcribere.

SIt defcribcndus Circulus in data trianguloABC.
Divifis.duobus mgulis ABC , ACE, bifariarn

- K 5’ métis

Infini

"pi-M

88”":

brayai!

enfilai

Tl). 273
Â:- U:



                                                                     

1:4 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
b 9.pimi mais BD, CD à, qua: intra triangulum coeant in

l D, ducantur ex D, ad trin latera, perpendicula-
cmprimx’ res DE, DF , DGc. Quoniam igitur duo anguli

DBE , DEB, trianguli DUE, æquales flint duo-
bus angulis , DBF, DFB, trianguli DBF, uter-

ingæfim. que utriquc; 8: lattis BD , commune; acron:
quoque lutera DE, DF, æqualia. Eudemquc
ratione æ ualia erunt latent DF, DG, in trial!»
gulis DUE, DCG. Cum igitur trcs reétæ DE,
DF, DG, fint æqunlcs; Circulus ex D, ad inter-
vallum DE , del’criptus tmnli’oit pet reliqua pun-

a un à! êta F, 8L G :1; tangctquc luteratrianguliinE, F,
Mm. G , pet coroll. propul. 16. lib. 3. quod inter:

perpendiculuria li il ad fentidilmctros DE, DF,
DG. In dam «go triang,ulo circulum dcfcrip-
limus. Quod crut (illicicndum.

v, PROBL.5.PROPOS.5.
Circa dzittnn triangnlum circulum dclëribere.

lt Circulus deferibendns circa datumttirmgulum
TAB.XV- AUC. Dividitntur duolatera AC, AB, (qua:
fgdh I3: in triungulo rec’tangulo , valiobtufangulo funicu-
14- du funt facilitatis gratin, cirez rcâum, vel obtu-

fum angulum , quanwis hoc non fit omnino ne-
cdlîtriuin , fcd dus qnzcvis latcra bifariain puffin:

A ’ feeari) biliaiiumin , 8c EC, punais, ex tuibns
"afin," cducantur DF, EF, perpendicularcs ad diâta la-

tcra, cocuntes in F. ,(Quod enim coeunt, pn-
tet. Nain fi duéta ellet recta DE, titrent anguli
FDE , FED , duobus mais minores) eritque F,

x vel intra triangulum , vcl in latere B0, vel ex-
tra triangulumJ Ducautur méta: FA , FB, FC.
Quoniam igitur latera AD, DE trianguli ADF,
æqualia funt lateribus.BD, DE), trianguli EDF,

,4,P,.,I,,,i 8c anguli ad D, refit; aCtunt bafes PA, F8,
æquales. Eodem mode erunt FA , FC, (taqua--
les. Cum ergo tres rafla: FA, FB, FC, fint
æquales, Circulus defcriptus ex F, ad interval-
lum FA , tranfibit quoquc pet putiet: B, &vC.

, U413



                                                                     

mus. Quod crut faciendum.

COROLLAktUM.
Hini: manifcüum cit , fi centrum inrra triangulum ca-

du , bonincs angulos (in: acuros, quoniim 0mn" funt hautain".
in major: funicule circuli : fi Vera fit in latere EC,
rangulum BAC , ci Iateli oppofitum, cire rcâum quod ch.nm’i,
fit in lemicirculn: SI dv’l’llqu: culai aima trianrulnm,
dxnzulum uppofiîum BAC , obtufum cm: , cum lit in dgbttrtû.
minori legmcntn (irtuli.

Contra un) perlpicuum efi’ , fi triangulum fuerit acné
ungulum . ecmrum eau-lare in": triangulum: fi tétan-
gulum, in lattis tréto anguiu oppofiium : fi deniquv: ob-
tuhngulum tuant , extra trianguium. moi quidem
facule oüçndctur, ducendo Id incommodum aliquod. five
alilurdum. (mis fi in acutangulo carient centrnm in
unum lattis . cm: angulus ci oppvfitus rectos: fi veto
extra , tflcr idtin angulus obtulus. Item li In métan-
gulo centium cade-rut intm , affin: omntnnguli senti . li veto
d’un, clic! antuîuSoppofitusobruliis. Deniqu: fiin trian-
gulo obiullmgulo caderct in unum lotus , effet miaula:
ci oppolitus . [têtus , fi veto intra, omncs anguli effent
acuti. (En: 0mn i1 a priori parte hujus corail colli-
guntttr, a: pugnmt cum h)pothefi. . -

,PROBL.6.PROPOS.6. g

LIBERQUARTUS. 1;
Circa datum ergo triangulum circulum defcripfi o

C

In data circula quadratum defcribcrc.

It in dato circula ABCD, cujus ccutrum E, T13. x"
infcribendum uadratum. Ducantur duæ dia- fi. 15!

marri AC, BD , ccantcs le fe ad angulos ruâtes
in centro E, 8c jungantur reétæ AB, BC, CD,
DA. Dico ABCD , elle quadratum infcriptum
in dato circule. Nam (un laiera EA , EB, tri-
anguli AEB æqualia lunt lateribus EC, EB,
trianguli CEÊ, cum omnia fint ex centre; 8C «
anguli contenti funt reéti; aerunt bafcs AB, BC, a 41W»!

- æ uales. Eudem ratione æ ualcs erunt teétæ
15 , Cl): Item recta CD, DA, à rcétæ 13â3,



                                                                     

1:6 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
o * AB. Omnia igitur lutera quadrilateri ABCD,

æqualia inter le funt. Quod brcvius ita conclu-
, demus. Quoniam quatuor anguli ad E, æquales

516mm. fun: , nimirum mît]; bemnt quatuor arcus, qui-
capqemif bus infiltunt, æqualcs: cac proindc 8c rcâæ qua-

* tuor fubtenfæ æqunles erunt. Omni: ergo late-
ra quadrilatcri ABCD, inter fe æqualia funt.

4311m6 Sunt autem d& anguli recti, cum omnes in fe-
e 19. à]. micirculis aillant. Quarcquudmtumerit ABCDc,
priai. proptereaquc in dato circule quadratum defcripfi-

mus. Quod crat t’aciendum.

ri). PROBL. 7] PROPOS. 7.
Cirea dutuni circulum quadratum de-

lcnberc.

mon! 1: circa datum circulum ABCD, cujus ccn«
fig. 16. trum E , delbrîbendum .quadratum. Ducan-

tut duæ diametri AC , BD, factures fc in E,
centro ad angulos rcétos; & pet A, B, C, a:
D educrtntur ad diametros liner: perpendicularesré, FH, Hi, lG, coeuntes in punâis F, H,

dur". I , G. dQuod enim coeant AF , BF, patet ex
ce, quod dilata recta AB , faciat cum AF, Bl’,
duos angulos duobus mais minores; atque in
de reliquis. Dico FHIG , cire quadratum circq
circulum datum defcriptum. Cum enim angult

n34")... AEB, FBE, fint reéti , acrunt PH, AC, paral-
lclæ ; fimilitcrtue crunt G! , AC, parallclæ.

bgofimeuarc 8c F , G1, parallclæ erunt. Eodem
modo parallclæ etunt F G, HI. Quoniam igitur

c;4.prinu parallelogrammum et! ACHF, cerunt lutera o -.
polira AC, FH, æqualia , 8c anguli oppo n
ACE-I, AFH, æquales: Sed ACH, en rectos.
Igitur AFH, rcétus erit. Eadem ratione citen-
demus angulos H, I, G, reétos me: 8c latere.

r, - HI , IG, GE, aqualia elfe diamctris BD , AC.
Quare1 cum gamÊni fiâtI æ usines , crin! (in?

tuor ateraF H nais i c0 ner r r Î æq î F6111,
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F GIH, quadrnrum crit; cujus quidem lama cir- -
culum tangunt, pet corollarium propolî 16. lib. 3.
Circa datum igitur circulum quadratum defcrip-
limus. Quod ara: eflicicndum.

PROBL. 8.PROPOS. 8. fifi:
In dato quadrato circulum defcribçre.

It in dato uadrato ABCD , infcribendus cir- ,
culus. Digifis latcrihus bifatiam in E, F,;;8,iz

G, H, ducantur recta: EG, FH, fecantes fc in
l. Quoniam igitur AD , BC , reêtæ æquales
311m, 8: parallelæ , crunt 8c dimidiæ earunËAH,

7, æ uales 8c arallclæ. n uare 8: A pa-a
rallela (à, & æcîunlis ipfi FI? Eadem raiione
crit DC , parallela, 8: æqualis cidcm FH: Item-
quc reâæ AD , BC, parallelæ crunt, 8c æquales
ipfi EG. Sunt igitur parallelogramma AI, IB,
CI, ID, ideoque méta: 1E, IF, IG, 1H, æqua-
les crunt métis AH, EB, DH, AE: Sunt au-
rem ha: inter fa zqunlcs, cum (in: familles æ-
qualium AD, AB, 8re. Quare 8c reétæ 1E,
IF, 1G, 1H, æqualcs crunt, ac proptcrca circu-
lus defcriptus ex I, ad intervallum IE, tranfibit
quoque par puneta F, G H, qui cum contingat ,
latcra AB, 13C , CD, A, pet coron. propofi
16. lib. .3. bquod anguli ad E, F, G, H, fin: 519m
reâi, defcriptus erit in quadrato AC. In data
ergo âllfidmto circulum dufcripfimus. Quod
rumen um crut.

PROBL9.PROPO&9. m
Circa datum quadratum circulum defcribere.

Sltdcfcribcndus circulus circa quadratum ABCD. L’EXV’
Ducantur diametri AC, BDfi fecantcs feÀtàllaî. hi m

Quoniam igitur latcra AB A trianguli , .
æqualia funt aerunt angu’li ABD, ADB, æqua- * fifi

les :



                                                                     

1:8 EUCLIDIS GEOfiIETiRlÆ.
bit"!!! les : Efl; autem angulus BAD, reEtus. bQuare

ABD, ADB, femircéti crunt. Similitcr citen-
demus , reliques umncs angulos ad A , B, C,
D, cire femirec’tes , 8: idcirco inter fa æquales.
Cum ergo anguli EAD, EDA, fint æqualcs;

c 64’171! cerunt rcctæ EA, ED, æquales. Eadem ratione
EA, E8 , au unles erunt ; nec non EB, EC.
Item EC , E. . Quare Circulus ex E, dcfcrip-
tus , intervalle EA , tranlibit pet reliqua [annela
B, C, D. Citca datum ergo quadratum circu-
lum delcripfitnus. Quod en: faciendutn.

SCHOLIUM.
7131p]. Quodfi tirra datum circulum EFGH, dcfiribatur
h. g. quudmmnt 148CV), in (adam circula almd qua-

dratum EFGH. infiribatur, en) quadrant»: circum-
firiftum llüCl), quadrati infiriptr HEFG, dupluma
Quoniam enim lulu: dB , quadrant circumfcripti
«ulule cf! diamnra HF, circuli, ut ex 7. propojî
[221m lib. ((1anth , hoc (fi , diametro (IF, quadraii
mon»; UEFG: quadmlum ocra diametri HF,
duplnm cf! quadrazi HEer , 04qu efl diurnercr, ut
ad 47. pupe]: lit. t. ojlcndimur, C enfla: propajitum.

L» PROBL. 10.PROPOS.10.
Ilcofcelcs trian’rulum Conftîtncrc ; llOdb

hÎiDCJC utrinnque eorum , qui ad butin tout,
mibulorum daguait reliqut.

Umzttur uævis méta linea AB , qua
S adividatutc"l in C, ita ut rectang,ulum fub AB,
. "IMBC, æ uale fit quadraro reétæ AC. Deinde

Centre , intervalle veto AB, Circulus defcri-
11.4.4". batur , in ne baccommodctur recta BD, æquo-

k lis ipfi A , jungatnrquc recta AD. Quoniam
autcm reétæ AB, AD , ce uales funt, erit trian-
gulum ABD , llbfcelcs. ico utrumque angu-

.10,rum ABD , ADB, duplum cire reliqui anguli
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A. Duéta enim refila CD , c defcribatur circa uam;
triangulum ACD , Circulus DCA. Quoniam
igitur refitaugulum fub AB, BC , æqualc cit

uadrato méta: BD, 8e recta AB, fccat circulum
CA , dtangct mita BD , eundem circulum aguerrit:

DCA, in D. Quare angulus BDC, eæqualis est-terni-
clt angulo A , in alterne fcgmento CAD. Ad-
dito igitur communi CDA, erit totus angulus
ADB, æqualis duobus augulis CAD, CDA:
Sed his eildcm fæqualis et! etiam angulus exter- ÜI’P’M
nus BCD. Angulus ergo BCD , æqualis erit
angulo ADB, hoc cit , angulo ABD , g cum g fifi
ABD , ADB, æquales fint; ac propterea bretta: h aprind
CD, BD, æquales etunt: Elt autcm BD æ-
qualis pofita recta: AC. lgitur 8t CD, ipfi CA,
æqunlis erit ; fac proptcrea anguli CAD, CDA, i ppm
æquales. Angulus igitur ADB , ui æqualis
oltenlùs en duobus angulis CAD, Ç A, duplus
erit alterius eorum , anguli nimirum A. Quare
& angulus ABD, duplus crit ejulijem anguli A.
llbfceles ergo Triangulum eonltituimus, habens,
84e. quod crut-’efiicicndum.

COROLLARIUM.
Quoniam votre (res anguli trianguli ABD , kæquales isbpim’

fun: duobus «au, hoc dt , quirque quinlis rutirum
rtflotum: perlpicuum dt, angulum A . cil-.- quiztam
pamm duurum reétorum; utrumnbct 3!!th B , D, nuas
quintas pures. Item A . cire dus: qumtas pattes uniut
mût, a: urrumvis B, D, quatuor quintas partes,- quan- . I
doquidrm emncs rus læqualcs (ont duobus nais. hoc ÜÙP’V’"
art , dru-m quintis uniras Rai.

PROBLILPRoPeaIL à
In date circule, pentagonnm æqnilatcrutn,

(St æquiangulnm inferibere.

Sltjin date circule ABCDE, infcribcndum pcn- 7313sz
tagonum æquilatcrum , 8c æquiangulum. fi. 3.

aCen- I. D
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inquart. aConfiruatur triangulum Ifofcelcs, FGH, îta ut

uterquc angulorum G, H, duplus fit rclî ui F,
ba. .8: in circulo à infcribntur triangulum AC , æ-

quiangulum triangulo FGH, 8: uterque angule-
c 9M rum ACD, ADC, cbifariam dividatur mais CE,

DB, arque reâæ jungamur AB BC, CD, DE,
13A. Dico pentagonum ABCDE , in circula
data infcrîptum , eflè æquîlaterum, & æquîangu-

111m. Cum enim uterque an ulorum ACD ,
ADC, duplus fit anguli CA , 8c dîvifus bifa.
Hum; crunt quinqua anguli ADB, BDC, CAD,

agami DUE , ECA , æqunles. dQuare arcus AB, BC,
CD, DE, EA , fupcr quos afccndcrunt, arque

"parmi. idcirco :8: rcétæ AB, HC, CD, DE, EA, æ-
qualcs crunt , æquilatcrum cf! igîtur pemagonum
ABCDE. Rurlus quia arcus AB, ED , æqua-

.lcs fum; addîto communî BCD, fient æ ualcs
fz7.tmii. ABCD, EDCB. fAnguli ergo AED, AE,

diéiis arcubus infiltcntcs, æqualcs crunt. Eodcm
modo æqunles arum cuilibct horum angulorum
Iciiqui anguli. lnfiflunt enim æqualibus arcubus,
quorumfinguli ex ternis arcubus æqunlibus com-
ponuntur. Æquiangulum CR ’ergo pentagonum
ABCDE. Quare cum 8: æquîlatcrum c113: fit
olîczxfum, infcrîptum cri: dam circula pentago-
1mm æquilatcrum, 8c æquiangulum. Quod fa-
cicndum crut.

CQROLLARIUM.
&quitur bine , angulum Pantagpnî zquilami . 6:

æquianguli complcâi trcs quintas partes duorum r &orum;
prnm-L Val fez quintas uniul raâi. g Cum enim ne: nnguli

BAC, CAD, DAE, æquales fint , mpote qui æqualibus
arcubun BC , CD , DE. infiIhnt. fit autan CAD , par
coron. præcedcnris propof. quint: par; , duorum reflorum .
vel du: quint: unius mati: epir totus BAR. tu: quint:
duoxum rcétoxum . vel fez quints: unius real.-

PROBL.

X
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PROBL. 12.PR0POS. 12. au];

Circa datum circulum , pentagonum æqui-
laterum , & æquiangulum dcfcnbere.

SI: cîrca datum circulum ABCDE, dcfcrîben- un".
dum pentagonum æquilaterum, 8c æquiangu- fiz- 4.

lum. a lnfcribatur in c0 pentagonum æquîlatc- "14"".
rum, 8c æquiangulum ABCDE 8c ex centra
F , ducantur rcétæ FA , FB, F6, FD, FE ad
aux ducantur perpendiculares GH HI, f ,L, LG, cocuntcs in G, H, 1, K, L. Cum
enim anguli GAE , GEA , duobus tînt reâis
minores , partes nimîrum angulorum reâorum.
FAG, FEG ; b coîbunt rafla: AG, EC, ad par bnhmn;
tes G, 8c tic de aliis. Et quia ipfæ taugunt

-cîrculum, pet coron. propof. 16. lib. 3. exit de-
fcriptum pentagonum GHIKL, circa circulum;

uod dico erre æquilaterum atque æquinngulum.
uâtis enim rcâis FG, PH, FI, ,FK, FL,

erunt quadrato refit F H, cæqualia mm uadrata and»!
rcflarum FA , AH, quam reâarum F , BH.
Quare quadrata rcûnrum FA, AH , æqualîa
crunt quadratis raft-arum FB , BH. Dcmptîs
igitur (Emmaüs æqualibus rcâarum æqualium
FA, F , remanebunt quadrata reâarum AH,
BH, æqualia; ideoque 8c rcétæ AH, BH, æqua-
les emnt. uod miam confia: ex coron. z.
propof. 36. lxb. 3. cum AH, BH, ex codem
punâo H, ducamur circulum tangentes in A,
& B. Quoniam ergo latera AF , FH , trianguli
AFH, æ ualia fun: latcribus BF, FH, triangulî
BFH. El autem 8c bafis AH, bafi BH, æ ua-
lis, ut oflcnfum efl; dcrunt anguli API-I, B H,d 84ml
:cqualcs. lgitur e 8c anguli AHF, BHF. Du-e 41ml!
plus igitur cit angulus AFB , angulî BFH, 8c
angulus AHB , anguli BHF. Eodem modo
oftcndcmus, angulum BFC , duplum em- anguli
15H , & angulum BIC, anguli BIF. Cum igi-
tu: fanguli AFB, BFC (in: æqualcs, quod in- bruni

Î. tillant
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liftant circumfercntiis AB, BC, gquæ æquales
funt , cum à mais æqualibus fubtcndantur AB,
BC; crunt 8c dîmidîi corum BFH, BFI, æflîla-
les. Quocîrca cum duo anguli BlïH, H 7,
trianguli BFH, æ ualcs fint duobus angulis BI’I,
IBF, trinnguli IF , 8: latus illîs adiaccns com-
mune BF , bcrunt & laura BH, B1, æ ualia,
8: anguli BHF, 131F , æqunlcs. Dupla c3 ergo
refis HI, rcéÏæ HB. Eadcmquc rationc oüendc-
mus GH, rcEtam duplnm du rcâæ AH. Sunt
imam oflcnfæ æqunlcs H8, HA. Igitur & e:-
tum duplæ HI , HG, a: ualcs crunt. Similitcr
demonflrabimus , métas l , KL, LG, æquales
:ch Cuîlibct rectarum HI , HG. Æquîlatcrum
ergo eft pentagonum GHIKL. Rurfus quoniam
oflcnfum cit, angulos BHF, BIF, æquales cire,
ac femiflL-s angulorum BHA, BIC; crunt & CO-
rum dupli BHA, BIC, æqunlcs. Eademque ra-
tione angulî IKL , KLG, LGH, æqualcs erum:
cuilibet angulorum BHA , BIC. Æquiangulum
igîtur efi pemngonum GHIKL. Quapropter cum
8c æquîlaterum fit oltcnfum , dcfcrîptum cri: cir-
ca datum circulum pentagonum æquïlaterum, 8c
æquiangulum. Quod efiîciendum czar.

COROLLARIUM.
Sqnitnr ex bain: problcmatîl demonfintîone; fi in

circule quzcunque figura æquilaten, 6: æquinngula de-
fcribatur. a: ad exrrema femidiametrorum et centro ad
angulos duétatum exçitcnrur lineæ perpendicularesz bu
perpendiculara conflitum aliam figuram toridem Ian-mm.
8:.angulorum æqualium circula circumfcrîptam. Endrm
emm funpcr ration: dcmnnflmbitur , illas perpendicnhm
çqncurrae, lngulofque confirme :qualcs , fi nimirum ab
11h: ad ccutrum duœntur nâz. ut in pentagone béton
eût qu: quidem ipfos angulos bifariam [cabunn que:
nudmodum in pentagone hic probatum ca. etc.

In
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sCHo-LLUM. ’

In figura tquilatera , 0* qqm’zmgula, quidqn
un ulorum numerus impur (Il, rafla lima ex garai:
Mg"!!! demiflà [uam oppofitum lem: bifariam, divi-
dit quoque angufum bifnriam; Et.camra , "En
lima dividen: angulmn bifariam, feta: 914an largo
oppojîmm btfariam : Si van numeru: angulorum cl!
cr, rafla [men ex quam: angulo ad a pajitum an-

gulum duc’Ia [eau varangue angulum tarin)»: Et
tantra , "fla [bien [05ans queme angulum Informa:
244’121» appofimm angulum , exotique bifariam quaque

w: n.

Si: primum figura a aimera, tyaiangulaqxe im-
parium latcrum ABCD F6, au: angulod. demiflà 748J?!
«a. AH , [un 14m appairant DE, bifariam. fig. f.
Dira angulum figue BAC , [6510)! bifariam.
035i: enim ex , redis ad 0mm: angulo: mon
proxima: 5 quoniam (1th latere BA, BC , dauba: 14-
teriâm Cd , CF, aqualia fun: angulofque continu:
:7141!" , le: bypatbcfi ; Îermtt E5? 641e: AC, AF, i 4, "tu!
(quia, (5’ Mm anguli BAC, GAF, que»: BOA,
GFA: a: proinde mm loti anguli BCD , GFE,
pommmr a Kaltf; "un; qnoquc reliqm’ ACD. AFE,
441ml". fini: igitur rurfm du latere CA, CD,
duobus lattribm’ FA , RE, «(Malin film, tontinent-
qu angulo: miaule: , a: oflmfum tfl s Renan fief hmm
bali: AD , AE , ltj’ldln , 65’ tant anguli CAD ,
FAE, quam CDA , FEA. Atqne in pendulant
(rit, dam: ad latta appofimm permutant fit. Ubi
quia rmfu: loti anguli C DE , FED , agneler finit;
"un 1.10th: reliqm’ AD H. AEH, agada. Quare
tu»: du laiera DA , DH , duobm [attribut EA,
EH , «quelle fin: , angulafque agar)!!! ambulant,
Jeux: criant angnli DAH , BAH, tringler. Quo. I çnùd,
tira tu»: «71mm: anguli BAC, CAD, DAH, to-
tidem a» uli: GAP, FAE, EAH, fin: quiet,
fiuguli jiggIIÏJ; cri: gigue tout: flagada: BAH,

a mi
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mi «gala GAH qudix; a: and: «gain: BAG,
[tâta erirblfarimx. Quod flropafitym.

Sed in: "du AH, [un a» ahan BAG, bi ari-
mn. in mm [une quoque am oppofitum E,
Ôifarim. Si enim Jim!" leur DE, mon [rani
bifuriam , fi ex A , dural!" clin "au un»: DE,
bifariam, [ruilait adam à? engaina Bd , iaifiriam,
a: jam aflendimw. Dm: igitur "a: :101ch an-
guimn BAC, [embuait bifuriam, 71ml (Il abficrdum,
mm du modifia: major ejfit qua»: aluni. 10614
ergo AH, fatum arzgulnm BAG, bifariam , fait:
quiqui: [aux DE , bifnriam. Quod eji propajitum.

Si; deinAe figura ne uilatern , (5’ tquiangula pa-
TARXVI- film laurant ABCD FGH, 65’ ex angula A. et!
fig. 6. engaina] Ëpafimm E , dumtur "il: AE. Dico

"674m A , [tiare tu»: angulum BAH, quam DEF,
influions. Duéli: enim ex A , ad 0mm: argutie:
son proxima: mélia , demanjlmbimux, a: in auteu-
deme figura, quatvi: anguio: BAC, CAD, DAE,
totidem anguli: HAG, GAF, FAE, a]? «quaIteingx-
10:11); 111i: g Mangue loran; angulum BAH , tati unguis
HA , diluaient a]: , ne: non Es’ angulum DBA,
FEA, cflè tqualem. Ut" ne izitur angultn BAH,
DEF, [natta bifizriam. (51404 efl propojitum.

Sedjam "(En EA , [au onzain»: BAH, bifurùm.
Dico mm rader: in angnlum oppqlitum E , 31073116
dividere bifhriam Si enim mon djcatur rader: in
E, ji ex A , ad E, damier alia "fla, [Habit ce
angulam B AH, bifariau, ut jam aficnlirnnr. Duc
ùitnr "8.: (:171ch angulum BAH, àtfariam flu-
iumt, qxad (fi abfirdum. [héla ergo AE,-[nant
magma»: DAN, bifizriam , tadit in E, franque
propterea . Il! damonflratum efl proxime . uranium
DEF, biflxrium qmlquc. Qud (Il prof-«fixant.

- * cxiij. PROBL. 13. PRULF’OS. 13.
In date pentagono æquilatcro & æquic.

angulo circulum infcribere.

rla,xy1.SIt înfcrîbendus Circulus in data pentagone
7. ABCDE. Dividamur duo ejus anguli fig,

î
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ARC roximi bifariam neâis AF BF, u:
cocant’irî F. Cum enim ex fcholio,præcede?uis t and
propofitionis rcéÏæAF , BF , feccnt oppofita latex-a
CD, DE, bitiariam, neceflè cit, duas tcâas AF,
BF , le mutuo intrn pentagonum fecarc, priuf-
quam mais CD, DE, occurrant. Conncûan-
tu: deindc rcc’tæ FC, FD, FE. Quoniam igitut
latera AB , BF, trianguli ABF, æqualia (un: la-
teribus CB , BF, trianguli CBF: Sunt- autcm ex
confiruâione , 8c anguli ipfis contemi æquales - ,-,
ABF , CBF; bèrunt bafes AF, CF, & anguli MW
BAF , BCF, æqualcs. Cum îgitut anguli BAE, u
BCD , ponantur æquales, 8c BAF, dimidium fit
anguli BAE , par conflruélionem; erit 8c BCF,
dimidium anguli BCD. Divifus cil ergo angu-
lus BCD, bifariam. Simili modo oilcndcmus,
reliques duos angulos CDE, DEA, divifos et];
bifariam. Ducantur jam ex F, ad fingulz Pen-
tagoni latera perpendicularcs FG, FH, FI, FK,
FL. Quoniam igitur duo anguli FGA, FAG,
trianguli FAG , æquales funt duobus angulis ,
FLA, FAL , trianguli FAL; clique lutas AF,
fubtenfum uni a: unlium nugulorum commune
cerunt 8c rcâæ G, FL, æqualcs. Similiter ne uam:
oltendcntuttcliquæ perpendiculaires FH, FI, F ,
æquales cuilibet iftarum. Circulus igitur dû
fcriptus ex centre F , 8c intervalle FG, tranfibit
pet puna: quoquc .H, I, K, L. Quoniam veto
lateta pentagom Circulum hune tangunt, par
coroll. propof. 16. lib. 3. c0 quad angulos te-
&os fadant cum femidiametris FG, PH, &c.
erit Circulus in dato pentagono infctiptus. Quod
faciendum crat.

11033. 14, PROPOS. 14. m.
Circa datum pentagonum æquilaterum ,

& æquiangulum cuculum defcribere.

SI: circa pentagonum ABCDE , æquilaterum , aux".
8c æquiangulum , Circulus dcfcribendus. Dio fig. 8-

L 3 vifis
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b 9.):in vifis duobus angulîs BAI-Z, ABC, bifariam breâîs

AF, BF, quæ cocant in F, intra pentagonum,
ut in anrcccdcntc propolï demonltratum en; 8L
conjunâis métis FC, FD, HZ, oûcndcmus, ut
in præcedenti problcmatc, reliques ctiam angulos
BCD, CDE, DEA. rectos elle bifariam. Erunr
ergo omncs anguli dimidii inter fc æqualcs, quod
toti anguli æqualcs ponantur. Quoniam igitur
in triangulo AFB, duo anguli æ unies fun:

36W FAB, FBA; acrunr rcc’læ FA, F , æquales.
«lapa [in
Il (’M I

"j 4L6
un
r, il
7°?131.m25’
76.

a

.46 (Op

i un".fig. 9-

. y. privai

b 3 l. prix»:

n o Eadcmquc ratione erunt reliquæ 17C, ED, FE,
Mascuüibct litarum æqualcs. Quare Circulus defcrîp-

tus ex cenrro F , intervalle autcm FA, tranfibit
quoquc pet punâa B , C , D , .E. Circa dnrum
ergo pentagonum, &c. Quod taciendum crat.

v1"ZC*PROBL.15. PROPOS. 15.

In dato circula , hexagonum 8c æquila-
tcrum ô; æquiangulum infcnbcre.

I: in date circulo ABCDEF, cujus ccutrum
G, infcribcndum hexagonum a: uilatcrum, 8:

æqùiangulum. Duélcr diumctro A , dcfcribatur
Circulus ex centre D , intcrvallo vcro DG, qui
fccet circulum datum in punais C, 8c E è
quibus par Ccntrum G , recta: cxtcndamur CF,
LB. Si iqitur connccïtanrur reâæ AB, 13C, CD,
DE , EF, FA , infcriptum crit in dnto circulo
hexagonum ABCDEF; quod dico cm: 8c æ ui-
latex-nm 8L æquiangulum. Cum enim mira C,
æqualis fit rcétæ GD, 8c rafla DC, æqualis ei-
dcm raclas DG , ex dcfiuitione ir Ï: çrupt 8c
rcâæ GC DC , æqualcs iritcsicâlèmue tri-
nngulum ÔDG , cri: æ uilaterum. Quare atres
nuguli CCD, GDC, î)CG, æqualcs inter f:
erunt : qui cum bæquales fint duobus redis,
cri: quîlibct illorum, ncmpe CGD , renia pars
duorum redorum. Eodcm .modo erir angulus
BGE, tcrtia pars duorum rcüorum: Sunt autcm

’ ne:
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ne: anguli CGD, DGE , IEGF, cæqualcs duo- 1:3.er
bus mais. Reliquus igitur angulus EGF , terris ’
quoquc pars cri: duorum rcctorum. Sunt ergo
tres anguli CGD, DGE, EGF, inter [à æqua-
les; quibus cum ctium da;qualcs fint ad verticem emmy,"
anguli FGA , AGB, BGC; crunt fez angulî ad
centrum G , æqualcs. e Quare circumtercntiæ , uam";

uibus inliftunr , fac proptcrca rcétæ AB, BC, fumai;
D, DE, EF, FA, æqunlcs erunt. Quapropter

æquilnterum cl’t hexa onum ABCDEF. Rurfus
quia ,circumfcremia C, æqualis cit circumfe-
rentiæ AF; fi addatur communis CDEF, erunt
circumfcrcntiæ BCDEF, AFEDC, æ ualcs. An-
guli igirur ipfis influentes BAF, AB , gæquales puerai,
erunt. Similitcrquc oltcndcmus, reliquos angulos
BCD, CDE, DEF, EF.A , æqualcs cire cuilibet
ifiorum, quia nimirum quilibet infiitit arcui com-
pofiro ex quatuor arcubus æqualibus, nîmirum
ex rot, uot latera cantiner figura infcripta,
dcmptis uobus. Ex quo fit, angulos omnec
æqualibus arcubus iniîiterr. Quare æquiangulum
quoque cit hexagonum ABCDEF. lnfdato ergo
circula hexagonum æquilatcrum, 8c æquiangulum
defcripfimus. Quod Licicndum un.

COROLLARIUM.
Hinc,manifefium et! , Hexagoni lama :quale me (e.

midiamctro circuli. NI!!! DC . hm: bungoni, œqualc
si Emidiamctro DG. a definitione circuli. I

PROBL.16.PROPOS.16. ni.
In dago cgculo, quintidecagonum 8c æ-

quilatcrdm’; - æquiangulum. defcribçrc.

Il: in date circulo ABC, infcrîbendum Quin- La)",
tîdecagonum æquilaterum , 8c æquiangulum. fi: .9. ’

Conflituto triangule æquilatero D, quod ex co- .
r01. propofi y. lib. 1. erit etiam æquiangulum;
oinfçribatur ci æquianËulum triangulum ABÇ-lh.guafi-

Il!
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in date cîrculo, quod etiam crit æquilaterum,

b ,5, m1 ex coroll. propof. 6. lib. r. beruntquc ne: arcus
38mm): AB, BC , CA , æquales, vel propter tres métas

AB, BC, CA, æqualcs, vel propter tres æquales
angulos A, B, C, trianguli ABC. Qualium
îgitur.partium æqualium quindccîm cit circumte-

q rentia rota ABC, talium quinquc crit arcus AB,
cnqurt. qui tcrtia pars cil: totius circumfcrcmiæ. :Infcri-

batur rurfus in dato circule pentagonum æquila-
u terum, 8c æquiangulum AEFGH , applicans u-

dlsm’m num angulorum ad punétum A, dcruntquequin-
uc arcus AE, EF , FG, GH, HA, æquales.

aualium igitur partium æqualium quîndec1m cit
tota circumfercnti: ABC, talium trium crit arcus
AE, quinta pars exiilens tonus circumr’crentiæ.
Itaque [cum accus ABt contîneat talcs partes

, quinque, 8: arcus AE , tres; continebit reliquus
goumi arcus EB, duas. eDivifo ergo arcu EB, bifariam

in I, crit arcus B1, pars dccima uinta totius
circumfcrentiæ. Quare duâa refla B , fubtendet
decimam quintam ,partcm totius circumferentiæ;

fl.qum. cui fi aliæ quatuordccîm, fæquales in circule
accommodentur, infcriptum crit in circule quin-

D7-Wü- tidccagonum æquilaterum , quod g 8c æquiangu-
lurn en, cum ejus anguli fubtendant arcus æqua-
les, compatîtes videlicet ex r3.arcuhus æquallbus
omnes, ut perfpicuum en, In data igitur circule
quintidecagonum, 8re. Quod facicndum .erat.

Similirer autem per en, qua: dicta funt de pen-
tagono fupra, propofl la. 13. 8c I4. defcribemus
circa datum circulum quintidccagonum æquilatc-
rum, 8c æquiangulum. Item in dato quintideca-
gono æquilntero , 8c æquiangulo circulum infai-
bemus ; 8c tandem cirez datum quintidccagonum
defcribcmus circulum. j

EUCLI-
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EUCLIDIS
ELEMENTUM;

QU’ID Or y.

Q U I N T U M. -aev.4,...,,
.G’it in amendemibm quatuor liEriJ Euclide:

. de quantitate commua abfalme confidente; I
Nana fiera duobm jèqzxemilms de and"; -*’ t 1’, e

dtfpmat non abfolule, fui prout ana ad 41mm rsfero’ - v - » van 3-...

Mr, hoc e]? , guarana: comparant cum afin pra- 3 v .. q H
portions»: alignant babel. H05 quidem quinto [zéro . .. a - .
docet propartione: quanrilamm commuant,» in 38,702,
non defændenda ad ullrxm quantitati: fieriez" . la:
affligeant, fayerficiem, 72cl carpm aliquod. 85x10
un libre oflendit in fpecie, quamnam Proportianm
babeant inter fi tine: , anguli , cuczcmfërenti; cira .. . ,7 A, l
calma», triangula , (7 alizfigurz plana. Ut âgi- .« h a
un infirmant flua» [muet , defim’t prix: malaria,
que ad dmenjlran’om: proportianumadbibemur.

DEFINITIO.I. fi i, fAr-Î ,thaf
Pars eit- magnitude magnitudinis, miner t’fj’"’-’t-Jfl(

’ ’ - ’ t a u v u; .,maJons , cum mmor ruentur majorem. 2h] ëéa

u . . . . "l "t4" ne yTaque au magmtudtnem dia»; rumen», qu m- 7212 guru-t. 1
joremquampiammagnimdinem menhir, [tarifia il: J

[mm Ut quantum magnitude A, fer taupin, ma". à; ,23?! g
L . L 5 M’t-"AnyltlhæÆÆÊq,

yfië:
oi l(14.
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Miner magnitudinem B , ferle: autem fumpto ,
magnitudinem C, dicetnr magnüudo A , par: mag-
nitudinum B, 0’ C. A: me quia magnitude D,
non meümrmgnùudirm E , 0’ F, fed [rompra kir,
quedit magnitudinem E , (7’ fiompta ter, deficit à
magnitudine F , fumpta auto»; quater, eaudem fu-
mat; noEn opCËÎIËbimr magnitudo D, par: magni-

mum , .
n..ot5;’an-JJ DEFINITIO. n.
non-V4, 027Multiplex autem en: major minoris ,
«JHF’W **"*"’ cum mmor metitur majorent.

1148171. fuperiori exemplo mm magnitudo B, qui»
3- "- magnitude) C , multiplex e]? magnitudinis A ,

I plus. flmçquoniam lue utramque illam memur. A: :0070
A un! W magique. magmmdo , aeque magmmdo F , muluplex
q d’1 au. 3 :4 efl dtcenda mogmtudmu D , propterea quad bec

Q, , ( neutram illarum metitur. [taque pan ad multiplex
’ N azoth, a, ont . . .A". ratent" , a" multiplex ad far-rem , na ut minor-

quantum menfuram majorent, dicatur par: majorix;
Major vero mezlfurala à miaori , dicatur minori:

mu ttflex. .. Carerum quando du; magnitudine: minore: dans
3’ l’x plia: majore: arque metiuntur, bot: efl, un minor m
l 3 fl’ t’ ana majore mie: continetur , queue: airera miner in

hum majore ; diaumur du; ha majore: duarum il-
larum minorant aquemultiplioer. Quod idem dieu,
fi plure: minora que metiamur plu": majorer.

DEFINITIO. 1H.
42:. n u Ratio eft duarum magnitudinum lejufdem
r generis mutua quœdam fecundum quantita-

- v œm , habitudo. iUendo’du quinaude: ejufdem gareroit , a: du!

(M... . mon, daigne, dufiçafioin,

- o
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da , (7T. inter fe comparamur femndum quorum.
rem , hoc efl, ficundum quad una major efl, quam
airera, ml minor, velaqualis; appellazur huju modi
comparatio,’ feu habizutomutua, Ratio; jèu (ut ahi:
Place!) Proportio. [laque fi comparemr lima aliqua:
cum fuperficie quapiam, ml humera: cum lima, non
dxcetur ca oomyaratio proportio , quad noque lima...
(7* faperficm; noque numerus, ,(rlrnea fin! ejufdemf
sauri: quamitalir. Similiter fi conferatur [mou
aliqua cum alia lima fioundum qualizatem, lm: e
ficundum quad una e]? allia , (9* allers m3711; au!"
quad un off valida, (7* alterafrlgida, Un quan-
71i: ambafim ejufdem generir, mm dicelur en compa-
ratio proportio, quia nonfiz ficundum quantitatom. I

flanquant ailler» in joli: quantitatilzu: proprio
repernur proporlio , ramon omnia alia , qua aliqua
modo naturam [opium quantitatii, cujufmodi [ont
rempara , foui , mon, loco, matai, fondera, 0’
polenta , proportionem quoque dicrmtur habere , fi
eorum habitude confidcrelur ficundma quantitatom.
Ut cum dicimu: , maya: rempare efe maqu , 71cl
miam , 71e! duo tempera 4T6 aqualia, (fr. appella-

. biturey’ufmodi holoitudo, proportio ; quanta,» rempara

une confidorantur, aeluti quantitach quadam.
Caterum in omni proportions sa quantum , qua

ad aliam refertur, diamr ab Euclide, (7’ Geomeg
tri: aloi: anlecedem proportionis; fia une , ad quam
alia refertur, tînfiquen: proltiar-zioni: dicifolet. Ut
in proportioae lima 6. palmarum ad [imam 3.174-

!morum , liner: 6. palmorum dzoaur amendemprag
formai: , a: lima z. palmant», proportioni: tarifo-
quem. Quod fi ê contraria ’confideretur proponio
lima 3. palmorum ad lmeam 6. palmorum, appella-
vbitur amendons lima ripalmorum, confiquem tu"!
lima (. palmorum, (7" fie in atterrir.

DEFI-



                                                                     

Td B.
x7".
fi. l.
[93;

fig. a;

fig. I.

[72. EUCLIDIS GEO METRIÆ.

’ DEFINITIO. 1V.
Proportio vero cit rationum fimilitudo.

Uod hoc [on interpretproportionem appellat, ifiud
Gratis dvanoyt’a, plertfque autem Latinispro-

portionalitat dicitur. Quentadmodum igitur compa-
ratio duarum quantitotum inter je, dicitur proportio;
Ita comparatio duarum , ml plurium proportionna
inter [en proportionalita: [blet nuncupart. Ut fi pro-
portio quantitati: A , ad quantttoteno B , fimilitfue-
fit programmai quantitatif C, ad quantitatem D , di-
ietur abitudo inter ha: proportioner, proportionnlitot.
Eodem medo , .[i finitliquerit proportio E, ad F,
proportioni , F , ad G, appellabitur in: fimilitudo
proportionalitax.
l Euclide: de fola Geometrica agit hot: libre;
qua quidem duplex efl , continua altera , in que
fingula qrtantitate: intermedia bi: fumuntur , in
ou nulla fiat propartmnum mterruptio , [cd quali-
kt quantum intermcdia fit 0’ anteoedem, (7 con.
çquem; Amende": quidem quantitati: fubfiquemu,

onfequen: vent quantum: autocedentir. Ut fi dioa- i
tur, qua e]? proportio E, adF, me]? F, adG,
bombai" lue proportionalita: , continua. Alma
in": difèrota , [Eu non continua , in qua fingule
quarrâmes intermedia [and tantra. accipiuntur, ira
(Il! fiat proportionum interruptio , nullaque ’quamim
fit (r amendent, (roonfiquem, fed ne! amendent
vantant, ne! oottjëquen: tantum. Ut fidioatur, qu
proportio A , ad B, en ofl C, ad D, appelloltitlf
lproportionalitat bac , dgforeta l, fine non nathan.

Y
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DEFINITIO. V.
Rationem habere inter fe magnitudines di-

cuntur, quæ poflum multiplicatæ fe fe mutuo
fuperarc.

QUoniam Euclide: in renia definitione Mitudinen
duarum. magnitudinum ejufdem generis, voca-

Werat rationom , quam ne: cum aliit maudira: p"-
pomment dicimu: 3 explicat nunc definitione bac g.
quidnam requirant du; quantitate: ejufdem generis,
ut proportionem dicamur banale. Ait igitur, in!!!
magmtudine: dici proportionem hobere inter fa, que
rani uirrrüll multiplicata ita a’tgelm’, tu alteram na-

de») juperet, adeo ut fi alterutra qttantumvi: multi-
plicata nunquam alteram excedztt , nulla ration: pro-
portionna baver: dioantur.

DEFINITIO. VI.
In eadem ration: magnitudines dicuntur

du? , prima ad feeundam , 8c terri: ad
quartam , cum primæ de tertiæ æque multi-
plicia , à feeundæ & quartæ æque multipli-
cibus , qualifcunque fic hæc multiplicatio ,
utrumque ab utroque vel una deficiunt , vel
una æqualm l’un: , vel una excedunt; fi ca.
fumantur , quzu inter le refimndent.

Xplicat bac loco Euclide: , quafnam oonditione:
requirant, npud Geometmr , magnituditm, ut

condem dicantnr lmboreproporttonom. Quod ut exe-
quatur, oogitur oonfigere ad earum aquemultiplicm,
ut oomplefluur "une: proportione: magnitudinum .

rom
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un: miaula, quamirrationaln. Simigitur quam
magnitudine: 44’, prima; B, fèamda; C, tenta;
(7’ D , quarta: [:4thqu prima, (9’ tenta quand-
tipliciaquacunque; E, "quideMtpjiu: A; (rF,
C: Item fumantur fendrait, C7 quarta alia quam-
que æquemultiplicia; G, quidem i fia: I8; (9’ H,
iffim D , five lm duo pofleriora un in multiplicia
ficunda , 0’ quarta , flan priera duo muIttpltcù
fan: prima , a" tartit , five mu. Qod [i jam
inter [a conferantur fitmpta que multiplicia ca, qua
inter [a refpondent, ut multiplex prima, 0’ malti-
plex ficunda inter f: , hoc efi, E , 0’ G; Item
mvlnplex tertia, (9’ multiplex quarta inter fa, hoc
a]? , F, 0’ H; deprehenfitntque fuerit perpetuo,
en ira inter [à haltere , ut fi E , multiplex prima
magnitndini: A, mima fun-ü, que!» G, multiplex
ficunda magnitudlni: B ; etiam F, multiplex tartit
magnitudini: C, minutfit quant H, multiplex apar-
tæ magnitudinit ’D : Ain fi E , «inule fuerit
G; miam F , agita]: fit ipfi H: 11m denique fi E,
majm fum’it quam G; me,» F, maint lit quam H:
(72ml efl utrumqu: al: «traque w! una dzficere , w!
un alunira e02, , w! nua excedere) in: ut in 7214119
gazera multipliciam contrariant pojfit reperlri, id efl,
m marquant E , mima fit quam G , qui): (9’ F .
mimi: fit quam H; (7’ ut flanquant E, alunie fit
G , quia (7’ F, ipji H, fit aq’mle. Denique
ut flanquant E , majat fit quam G , qui): (9* F,
masz fit, qxam H. .51 laquant deprelxenfizm fiierit,
æqne multiplie-la quai: accepta , perpetua [a [a in
ballera , a: diflum a]! ; dicetur cadet» e371: proportio
prima magnitudini: A, ad [mordant magnitudmm
B , qua e]? propanio tenta magnitudinit C, ad quar-
tant magnitudinem D. Q4041 fi deprebenderemr ali-
quando , etiam infila une getter: multiplioium , tu?!-

l Il? ex
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LIBER-QIUINT’US. t7;
(le: E, de hum "Gy un antennul-
:3181 F, dg; à m1433; H; du E, aqualc
gnipfi G, et F, anaqualeipfiI-I; dut denith

, excedere ipfum G, ct E , non exeedereipfutn H .
quanwi: in infiniti: aliit multiplicibut conditio pn-
difla reperiatur , nulla ratione dicentur qmtitatet
propofitd and")! babere proportianem, [cd diverfat,
ut ex defin. 8. je: perfitcuum.

Itaque ut demonflratione aliquo , perbanc 6. defini-
tintent, concludantur quatuor quantitatet ululera baba:
proportionem, ojlendendutn erit, (quad quidem dili-
genter ab Euclide 0’ hoc 5.1177. (7" in aliitfervntur)
quacunque aque multiplicia prima, (7* tertia collais
cum qutbufi’unque arque multiplioient [envida , 0’
quarta , haltere fiernper conditionem [fluidifiant do-
feflut , «qualitatu ,- au: exceflîu; tu ut attaquant
contrarium ejw invealripaflit. Similimfi quatuor
quantitate: concedantur, eandem bien Mmiomng,
cancedatur quoque necefl’e e]? , qualibet que multiv
plieia prime , a" tertie colleta cum quibmlibet que
multi licibu: fecunda , 0* quarta , Men «adent
defe ut, aqualitatit, aut exceflia conditionent.

DEFINITIO. VU.
Eandem autem habentes rationem magni-

tudmes; Proportlonalcs vocentur.

U7 fi mgnitudinum A , B , C, D, eademfi!
propomo A , ad B, qua C, ad D, dicentur

et magnitudmet proportionalet. Endem rattone , fi
eadetnjît.proportio E, ad F, que F, ad G, dimi-
tur magnitudinet E , F, G, proportianalet. Suit:
autan quadra» magnitudine: proportionalet toutim
inter qua: reperitur proportionalitat continua, quiet
funt magnitudine: E, F, G : galant une propor-

finale:

ne.KV". t
fi8° h 3-
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notule: fumant continue , fed dtfcrete, cujufmodi
faut magnitudtnet A , B , C , D. In bi: mina
interruptiofit proportionunt; in illiwero nequaquam

la diffa»; ejl in 4,. definttione. .

DEFINITIO. VIH.
Cum vcro æque multiplicium multiplex prî-

mrc magnicudinis excherit multipliccm lè-
cundæ; At multiplex tertiæ non exca-lTeric
multiplicem quartæ; [une prima ad fccun-
dam majorent rationem habere dicetur, quam
tarda ad quartam.

DEclarat bio Euclidet, quantum» conditionna ba-
bere debeant quatuor magnitudinet, ut majorent

dicotur babere proportionem prima ad [envidant .
quam tertio ad quartant , dtcent. Si fumpta fiat
que multiplicia prima (7’ renia; Item alto que
Multiplicù fieurtde 0’ quarta; deprebenfurnque fue-
rit oltquando, (liret non femper; multiplex prime
moth e[fi: multiplia feetmda, multiplex amen! tertio
non sa» majut multiplia quarta , fid w! minus, 71e!
cquale; dicetur major e[]è proportto prima magnitu-
dini: ad ficundam , quam tertia ad quorum; : ut
perfptcuum a]? m appojito exemple , in quo prima

1.4.. magnitudrmt A , (’7’ tortil: C, fumpm film trtplicta

X7". E , 0’ F; ficunda une B, (7’ quarte D, quo-
fl. 4. druplicia G , C7 H. Et quoniom E; multtplex
a

prima maint quidem efl quam G, multiplex ficunda;
A: F , multiplex tortue moitit non efl quam H .
Multiplex quarta , dicetur major elfe proparllü As
prima magnitudinit , ad B , [ecundamg quam C ,
tertio, art D, quartant.
’ Non e]? autem mufle , ut quatuor magnitudinum,

prt ma
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LIBER QUINTU’S. x77,
prima adfecundatn dicatur majorent baltereproportionm
quam tertio ad qu.trtam , tique multiplicia ficundum
quamvit multtpltcationem fic fe haine, ut multiplex
quidem prima excedat ntuttipIex feeutida, ut multi-
plex terne non ex-cetlat multiplex quarte; fed fait
e]? , ut t’C’t’lïIJl’tIIl al.quttm ntttlttpltcationem in: [e

habeant. Pauli manque interdumfieri, ut tant mul-
tiplex prima mafia fit multiplia ficundte , quam
multiplex tertia multipltce quarta. Item ut 0’
multiplex prime mimi: fît multiplice feeundd , 0’
multiplex tertio multipltce quarte: .Tamen quia hoc
non COflllllgll in omni mttlttplicatione , fed aliquando
multiplex prime fuperot quidem multiplex fazenda,
at multiplex tertia ml minut off, ne! equale multi-
plici quarta : propterea majorent dicetur moere pro.
portionem prima magnitude ad ficundam , quam
tertio ad quartant, non entent eandem,

[taque ut quatuor magnitudim: diconturproportio-
nalet, neceJTe e17, ut tique multiplicia earum, juxta
quafvie multiplicationet accepta, ne! una deficiant,
ml una eqrtttlia fiat , tel ana excedant , ut in 6.
def. fait expejitum: Ut autem majorent dicatur habe-
re proportionem prima ad feeundam, quam tertio ad
quartera, fait efl , ut [2’001de cliquant multiplica-
ttonem, mulaplex prime excedat multiplex [et-undl,
multiplex 71870 terne non fuperet multiplex quarta
qttamuit juxta innumerat olim multiplicationet, eque
nlklllr’îllflll prima, ne tertia ana excedant que mulj
tiplicia fecuttdte , (7’ qu une.

Qod fi quando è contrarie multiplex prima defi-.
ciat à multiplia pantela, non autem multtplex ter-
tite à multiplici quarta, dzeetur prima magnitude ad
ficundani minorera habere proportionem, quam tertio
ad quartant: quam-vit [annelant plurimat alto: mul-
tiplicationet, .4qu multiplioit: prima (a: tenta and

M. i dçfi1
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defictant ab que multiplicibm [morde , a» 9m.
M. ’

DEFINITIO. 1X.
Proportîo autcm in tribus terminis

paucxflxme confilltc.

à Uottiam omni: Atzalogia , [Eu propertt’onalitat,

I quam intetpre: , ut diflurn efl , proportionna
nominat , jimilitudo efl duarutn , val pluriumpro-
ortionum ; omni: autem proportio bolet a" antece-

dentem terminum, 0’ confiquentem, nacelle efl, in
omni proportionalitate reperiri , ut minimum, duo:
termine: onteaedente: , ac duo: confiquentet. Quare
fi proportionalita: fuerit non continua , requirentttr
flûtent quatuor termini, five magnitudtne:; At cetera
fi fuerit confinua , erunt cum minimum tre: termini;
quoniam termina: mediu: bi: fumitur. cum fit confe-
quen: terminu: uniu: proportioni:, 0’ antececlen: al-
teriu: : fltque laie ell minimu: numerut terminant»
proportionalitati:. Nom in duobu: termini: quibuf-
cunque filum proportio , non autem proportionalttot
reperttur.

DEFINITIO. X.
Cum autcm trcs magnitudines proportio-

nalcs fucrintç; Prima ad tcrtiam duplicaram
rationcm huberc dicitur ejus, quam habcc
ad focunchmz Ac cum quatuor magnitudines
proportionalcs fucrinL; prima ad quarcam tri-
plicacam rationcm luhcx’c dicitur ejus, quam
11:1th ad focundam : En fempcr deinccps,
unç) amplius , quam diu proporcio cxcitcrit.

Tua. Elutt’ fi fin: mognitudine: A, B, C, D, E.
X Vil.
fie- le

continue proportionole: , ita ut en fit proportio
’

A A 4e-A..
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A, ad B, qua B, adC; (7C, adD: (7D,
ad E : proportto A , magnitudini: prima ad C,
magnitudinem tertiam , dicitur duplicata eju: pro-
portioni:, quant halant A , magnitudo prima ad B,
magnitttdinem [com-m’ont : quontam inter A , (r C,
due proportione: repanuntur , qua aqualetfitnt -
orttoni A , al B ; nimirum proportio A, B,

C9" B, ad C, ut propterea proportio A , ad C, in-
tercipiot quodatnmodo przportienem A, ad B, duà
plicatatn , id 011, bi: or ine pofitam. At proportio
A, magnitudiai: prima ad D , magnitudinem quark
tant, dtcitur triplicata ejus proportionis, quam Inde:
A, magnitudo prima ad B, magnitudittem faun-
dam : quia inter A , a? D , reperiuntur tre: propor-
tionet, qua aqttrtle: funt proportioni A, ad B; ni-
mirum proportio A, ad B; B, ad C; (76’; ad
D , atque idcirco proportio A , ad D , includit
qttodammoda proportionem A , 4d B, triplicata»,
id tfi, ter ordine pofitam: Sic quoque, proportio A ,
ad E, dtcitur qtudruplicata proportieni: A, adB:
propterea quad quatuor proportione: interjiciunturinter
A , 0’ E , qua aquale: funt proportioni A, ad
B, (ra.

Quai fi i contraria en fit proportio E , ad
D, qua D, al C; (7" C,odB;d7’ B, ad
A; dicetur proportio E , ad C, duplicata propor-
tiont": E, ad D; A: vero proportio E, ad B, di-
cetur triplicata proportioni: E , ad D; fic quoque
proportio E, ad A , dicetttr quadruplicota proportio:

ni:.E, ad D, UT, ’ .

M 2 DEFI-



                                                                     

T218.
XPII.
fig. 6:

180 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

DEFINITIOÂXI.
Homolngfe, IL". fimilcs rationc mugîm-

dines , dicuntur anicccdcmcs quidem anic-
Cedcntîbus , aunèqucnccs vcro CunîLq-Jcn-
tibus.
DEfim’w’t [tarira proportianalilatem , proportiomzm

a]: fimilimdinem. Daæt jam, non falun; m
proportionalimre quam; proportione: diu’ fimtles;
Vertu: ont»: termina: iffiu, fin qrmnzimzex, 15:21:76:
dici, homologafile; drava, antficedezlte: magmt.’!di-
ne: appellari bomolalm, [hurles proportione inter
fi, ne: non confin’ncmc; Inter fi, m mœlligwemu:
in quam flambai: dama vfirzzlionibx: , quam»: [ruera
figurarum inter [e courtaud , antcædemm daim)":
eflê proportionum , (7 qumam confiquemia, m in
6 . hl). Perfizicuum fiel. Si xgimr efl proportio A ,
ad B, qu C, ad D , divan" quantimr A , fimxlis
quantum C, 0’ B , firnili: ipfi D. Propzer fini-
Iimdinem enim proportionum . margé e]! , aman-
que magnitudimm amendement ’Uel æqualem cf:
unique confiqzemi , w! enderr: mode) mgjorem, au:
miflarem: 111m; 7mn bahcrel airain animaient ad
141771!!!ng confeqwmem [craportfmæny candela. Exem-
Plum baba in mvgznitmilzulx’u prnpafilu , in quibus
(ziltccrdwzte; "14”07?! fifi?! ca lamina la canfi’quemzbm’.

Aline! exempluzm "vais; in magnitudzmbu: E , F ,
G , continue Propartmm.’ilmx , ubi mm E, 0’ F,
homologx fin", qua)» F, (7’ G, ut canflat. A!-
qlæ banc ab caufam E’Iclidex in defin. 6. (9’ 8.
juflît maillai que multipliant prima a" terme magni-
ma’nmm , hac a]? , ameædemium : Item filiez que
multiplicia ficmxdæ , C? 97mm: magnitudinum, fli-
mirum confiqnemmm. H4 enim fimile: fun: in

mâ-
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magnitudiaibm proportianalibm , ut ex hac dqfinitime
conflat : in magnimdiaibns 12m) non proportionalibm

dljfimilex. xDEFINITIO. XII.
Alterna ratio; eft fumpaio antecedentis

ad anteœdcnœm , ô: Confcquentls ad conté-tx

quentezn. l tALternaigiturfiupermmatd proportio, ingrat, efia 
cum paladin: quatuor magmtudiailzm proportio- .

nalibm, infertur made»: elfe proportionna anteceden- ’ t - -
ti: priori: proportiom’t ad amendement pofleriarit,
quam barbet mafiquem illim ad canfiquemem hujus. h I
Ut fi panamas proportions»: A , ad B , quam C, ’ 1:18: . - î
ad D , 0’ propterea concludamw, canaient ejÏe pra- X V11:

Pertinent A , ad C , au; efl B, ad D, dicemur f9 7’
argumentari à permutant proportiane. (frai fart]:-
tare: in hac argumentation: utzmtur hac fera mode , , t
laquendi: Ut a]? A , ad B, in: C, ail); Igitur . 1
permatanda , [en Mafia: , erit quaque A, ad C ,
ut B, ad D. Firmam amem eflè hujufmodi illum-
mm, demoaflrabitm’ Prapof. 16. libri hujm. C4-
temm in hac mode argumeittaildi , neceflè efi, 0mm:
quatuor magnitndine: a]: ejufdem generis , ut inter
bina; ut ut aflbmptat proportio eflèpoffit.

DEFINITIO. XIII.
Invcrfa ratio , CG fumptio confequcntis,

ceu antcccdentis , ad antecedçntem, velu:

ad confcqucncem. ’
Tfiex la; qui et? A, M3, «se, adD,’ 74113-

irfernmm, fla :fi B , 44A, un), 4d c, Éva;

M 3 lm; 5 7t



                                                                     

181. EUCLIDIS GEOzWETRIÆ.
hoc efl, coizfiquentet ad antecedenm refermant; di-
cetnur argumentari a5 inverfa propanone. la ba:
argumentatione fic for! [nautmmr ambra. Ut Efi
A , ad B , in: C, ad D; Igitur coiwertendo, ml
ê toatrario , crit gangue B, ad A, ut D, ad C;
au"; quidem modum mlumextandi cermm de,
ojiendetur in corail. propof. 4. Inti-u lib. Porro du:
priera magniludiae: raflant gire tatin: generix , (7
potinions alteriut.

DEFINITIO. XIV.
434,,ÉÎJÏ.L.9;UD Compofitio rationîs, eft finvpzio anrece-
.. A-.. fimfiçnns cum confequentc , ccu ûnius , ad ip-
-; 5;"ng 13m confequcntcm.
d www-gfïvsa proportio A8 , ad BC, au DE, ad EF;

XVII. Si igitlfi ex hoc tolh’gatur, (am qnoqne elfe pro-
,7 fis- a? pommant tatin: AC, nempe anteædemit (un: confe.

d ) x. 4.1.5,?) ,’u..qxeme , ad 8C , coafëquentem , quam baba rota
72.1.14 au),an DF, antecedem nimirum mm Configfæme, ad EF,
flan; î?t -:onfequeatem dicetar Ithjrzftemu’i argumentant

15.4? à, J! .fconpofitlo raflant: , ce qlrod ex amendent: , (7’
x’ 4&2 554.] confiquente tomfonatur aliud novant amendent.

Hum autm "ladin! dicendi afvd Graeaxfnvptoru
repnietinbac argumentatione; Ut 118, ad BC, ira
DE, ad EF, componendo ergo erit DAC, ad
BC, ut DF , ad EF. Demonjtral-itur bic modlu
mgrtmeataadi [me [il]. Propof: l 8.

DEFINITIO. KV.
Dîvifio rationis I, CR fumptio exceffus ,

quo confcqucntem fupcrat antecedcns , ad
ipfam confequentcm.

143. UT]; dia-aria , au: proportio d? tatin: AB, al
171L C8, ea ej? tonus DE, ad F15; 131M? en? 0’

f5 9-, AC.

-4!
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AC, «refit, quo antecedem oonfiquemem lapera;
ad C8, confeqaemem , ut DF , excefliu, que con-
fequemcm excedttametedem, ad FE, confequexten.
In diwjîane amen: bac ratinai: ira laquantur atxfioret;
ergo dmtdendo , (ra. H4: porro illatio oflendetwr
propof. 17.haju.t [du

DEFINITIO. XVI.
Convcrfio ratio-mis , dt fumpzio antece-

dcnus ad exccflum , quo fupcrat anteccdens
1piam confcqucncem.

Uod fi colltgamu: hoc modo. 5km efi ma mag-
nitudo A8 , ad CI? , ira tata DE, ad F15; T48.

Igimr ita etiam cri: coder» A]? , adAC, exceffimz, ML
fluo oonfequemem lapera: amendent , Il! DE , ad b 9’
DF ; Dicemar per cotz’uerfionem rationi: argumentari.
Unde fic fera loquuatur [tripoux Igiturpercamjera
[fanera ramait, (7:. Confirmaèitur amen; hic ar- ,3 .4
gumemaadi media in corail. profof. 19. hujus lib. - a 3;; a .

DEFINITIO. XVII.
Ex æqualimtc ratio CR, fi plurcs duabus

fint magnitudines, ô: his aliæ multitudine
pares, quæ binæ filmantur , & in 621de
ramone: cum ut in primis magnitudinibus
prima ad ulcimam, fic 8:: in facundis mag-
nitudinibus prima ad ultimam fcfe habuerit.

Vol aliter. Sumptio extremorum , pet
fabduâionem mediorum.

In: plate: magnitudine: duabu: A , B , C, on r43,
tandem D , E , F , [itague En; a; En, in a. XVII. o.

de»; proportion: , hoc cf! , A , ad B, ut D, MME. "a
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184 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
E, (7’ B, ad C, ut E, ad F. Si igiturinfera-
un, propterea eam ejfe propartionem A , ad C, pri-
ma ad ultima»: in primi: magnitudiaiôu: , au; efl
D, ad F, prima magnitadinù ad ultimam infe-
tundiJ magaitadiaiâm ; diormr hnjafmodi argumen-
tandifarmala defitmpta ex æquo , fi ve ex agrsalitate,
in que failicet extrema magnitudines, [al’dufiix me-
dii: , collingmr halle" imam , eaademqae inter fe
proportionna , ut in ahan: defillitiane n-primitur.
Quidam vero duobus modi: ex aqrialitate licet argu-
mentari in propartiom’bm, mm quidem, quaado fu-
mimu: bina: a: bina: magnanime: in eadem propor-
tione, erditzate prooedeado , airera axera , mm ordo
invertitur ; explicat Euclide: dualm: faquemibm de-
finitioailm: , quid fit Ordiaata proportio , (7* quid
proportio Perturbata. ° ’

DEFINITIO. XVIH.
. p. qeadlû-fi

Ordmatanproportio dt , cum fuerit, que-
madmodum anteccdcns ad mnfcqucntcm ,
ita antcccdcns ad Conî’cqucntcm : fixerit cti-
am, un confeqncns ad zlliud quidpiam, in
confcqucns ad aliud quidpiam.

T48. Uanandofnerit A, ad B, ut D, ad E; Rur-
fiu ut B , confi’qucm ad aliud quidpiam , ut

ad C, in: E, coufique»: ad F , aliud quidpiam;
dicetur tali: proportio , Ordinata : quia idem ordo
tant in primi: tribu: magnitudiaibm, quam in fieu):-
diJ fiwatur; cum utrobique conferatur primum pri-
ma eamfimnda; deindefiottndacumtertù. Quan-
do ergo in modo argumentandi ex aqualitate [émaner
Ordinata proportio , demoaflratur pupe]: 2.2. bujtu
Id. un: argumentation")! (fi hmm.

r ’ DEFI-
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DEFINITIO.XIX.
cPerm-barn autcm proportio eft , cum tri-

bus pofitis magnitudinibus , Ô: aliis , quæ
fin: his multimdinc parcs , ut in primis qui-
dcm magnitudinibus fe 11:1!th matou-dons ad
Cunfcqucmcm , ira in fccundis mugniLudini-
bus antcccdcns ad confcqucntcm: Un nutcm
in primis magnimdinibus confcqucns ad aliud
quidpiam , fic in iècundis’ magnicudinibus
aliud quidpium ad antcccdcntcm.

SI (mon: fit , quemadmodum A , ad B , in E, Il B.
ad F; Deinde ut in primi: magnitndimâm B , Km".

confiqræm ad C , alitai quidpiam , ira in ficundis fig’ h
mqgnimdinibtu aliud quidlmm D , ad E, amen-
dement mgqnitudinem , nuncupaëimr hujufæmodi
proportio, Perturbata: quad mm ferwrzlr idem ordo
in proporlianiku magnitudinum; quinze cum in pri-
mu mqgnimdimbu: confermur Prima cum fimnda ,
dt in fècrmdufinmda cum tamia; deinde in privai:
[envida tu»: renia, a! in fifhfld’l! prima mm femm-
da. garda igimr in macla argumenmndi ex qua-
litate [enfouir Pnturlmta proportio , demanfimmr
en»: argumentationern elfe 60mm , propaf. z 3.1]:1jusli5.

THEOR. 1. PROPOS. I.
Si fin: quotcunque magnitudines quotcun-

que magnitudinum æqualium numcro, (ingu-
læ fingularum, æque multipliccs; quam mul-
tiplex efl: unius una magnitude , tam multi-
pliccs erunc 6c omnes omnium.
SInt quotcunquc magnïtudîncs AB , CD, toti-

[0’31
’x’ Cl

La;dan magnitudinum E , F, æquc multiplîcçs. x7111.

v M y Dxcofig, z,’

3::
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Dico magnitudincs AB, CD , fimul , tam elfe

’ multiplices magnitudinum E , F , fimul, quam
é et! multiplex AB , ipfius E , vel CD, ipfius F.

Cum enim AB, CD, fiat æque multiplices îpfa-
mm E , 8c F, fi AB, dividatur in magnitudincs
AG, GH, HB, ipfi E, æ ualcs, 8: CD, quo-
que in magnitudines Cl , l , KD, ipfi F, æ-
qualcs; (Dividi autcm potorit quælibct in partes
omnino æqualcs, cum AB, (.D, fint îpfarum
E, F, æque multiplîccs, atque idco tories E, in
AB, perfccte contlncatur, quotics F, in CD, ut
ex ils, quæ in dcfin. 2.. hujus lib. :fcrîpfimus,
conflat) erunt magnitudincs AG, GH, HB tot
numero ,t quot fun: magnitudincs CI, 1K, kD.
Quoniam veto AG, & E, æquales inter IL- funt,

a nym- fi iplis addantur æqualcs Cl, 8c F, aerunt AG,

X VIH.
fig. 3o.

CI, fimul, æqunlcslîpfisE, 8a F, fimul. Eodcm
modo crunt GH, 8c 1K, fimul æ males îpfis E,
8: F, fimul ; Ncc non HB, 8c K , eifdcm E,
8: F. Quoties igitur E, in AB, vel F, in CD,
continctur, totics 8L E, F, finiul , in AB, CD,
fimul comprchcndnntur : Idcoque , quam multi-
plcx efl A13 , îpfius E, (am funt multiplices
AB, CD, fimul, ipfarum E, 8c F, fimul, ut
conflat ex lis, Quæ in dafin. z. lib. hujus fcripfi-
mus. Quare fi fint quotcunquc magnitudîncs
quotcunquc magnitudinum , &c. Quod en: de-
monltrandum.

THEOR. 2. PROPOS. 2.
Si prima focundæ æque fucrit multiplex,

atque tcrtia quartœ; fuerit autem ô: quinta
fecundæ æque multiplex , atquc fexta quar-
tæ, crit 8c Compofita prima cum quinta,
fccundæ æque multiplex, atque tertia cum
fexta , quartæ.

7’48! SI: magnitudo prima AB, tam multiplex l’ecun-
dæ C, quam cit multiplex DE, renia, quar-

tæ
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tæ F; Rurfus tam fit multiplex BG, quinta ip-
fius C, feeundæ , quam multiplex en EH, fritta.
ipflzis F , quartæ. Dico AB, primam cum BC,
quinm compofimm, tam multiplicem elfe fCClln-
(la: C, quam multiplex elt, DE, tertia computi-
tn cum fexta EH, ipfius F, quartz. Cum enim
AB, sa DE, fin: æque multiplices ipfnrum C,
F, crunt in AB, rot magnitudincs ipli C, æ-
qunles, quo: funt in DE, æquales ipfi F. Enduit
rationc erunt & in BG , tot æquales ipli (J,
quo: fun: in EH, æqunles ipfi F. Si igitur æ-
qualibus multitudinibus AB, DE , addantur æ-
quales multitudines BG , EH, crunt tous multi-
tudines AG DH , æquales. Quare totics com-
prehendilur à, in AG, quotiesF, in DH: lem-
que tain multiplex ell AG , (prima compotirn
cum quinta) iplius C, fecundæ, quam multiplex
cit DH , (renia compolita gcum lexta) ipfius F,
quartæ. Si prima inique feeundæ fuerit multipltx,
&e. Quod cm: oflcndendum.

THEOR. 3. PROPOS. 3138 (a)

Si fit prima feeundre æqne multiplex , at-
quc tertia quarta: , fumantur autem nique-
multiplices primæ , de tertiæ: Erit 8; ex
æquo, fumptarum utraque utriufque æqn
multiplex , altera quidem fecundæ , altera
autem quartæ.

SI: prima magnitudo A, tam multiplex feeundæ TJI,
B , quam multiplex en C , tettia quartæ D; X7715, ’

fumanturque E F, æquo multiplices primæ 8c il! 4;
tertiæ A, 8: Dico ex æ uo tam multipli-
ccm elfe E, ipfius B, fccunâæ, quam cit F,

.ipfius D, .quartæ. Nnm cum E, 8c F, fin:
æquc multiplices ipfarum A, 8c C; fi difiribuan-
tur E , 8c F, in magnitudines ipfis A, 8: C, æ-
quales, ut inEG, GH, HI, 8c FK, KL, LM,
arum tot partes in E, æquales ipfi A, quot fun:

m
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188 ÈUCLIDIS GEOMETRIÆ.
in F, æqualcs ipli C. Quoniam veto EC, FK,
æquales lunt ipfis A, 8: C; funt autem A, 8:
C , æquo multiplices ipfaruni B, 8: D, ex hy-
pothefi; Erunt 8: EG, FK, earundcm B, 8: D,
asque muitiplices. Pari ratione erunt GH, KL.
Item HI , LM , æque multiplices carundem B,
8: D; Quoniam igitut EG , prima magnitude,
tain en multiplex feeundæ B, quam cit multiplex
FK, tcrtia quarta: D; Item GH, quinta tant
multiplex cit quidem feeundæ Il , (islam multi-
plcx en KL , fexta ejufdcm quartæ , aEnt 8t
EH, compofita ex prima 8: quints , mm multi-
plex reçundæ 13 , uam dl multiplex FL, com-
polita tx tettia 8: exta, quarta: D. Rurfus cum
fit EH , prima mm multiplex feeundæ B , quam
multiplex cil FI. , tertia quartæ D , ut proxime
demonltmtum (Il ; fit autcm 8: HI, quinta tain
multiplex lbcuudu: B, quam cit LM, Iexta mul-
tiplex quarta: D; bErit 8: El, compofita ex pri-
nm 8c quints, mm multiplex fecundæ B, quam
cil FM, compolitn ex tertia ne fexta , multiplex
quartre l). Eadcmque cit ratio, fi plutes fuerint
pattes in E, 8c F. Si lit ergo prima fecundæ
arque multiplex, atque tettia quartas, &c. Quod
oltendenduin erat.

THEOR. 4. PROPOS. 4.
Si prima ad feeundam eandem habuerit

rationem, 84 tertia ad quartam: Etiam æ-
que lnullipliCcS prima: 8: tertiæ, ad æque
multiplices feeundæ ô: quartæ, juxta quam-
vis multiplientionem, eandcm habebunt ra-
tionem , fi prout inter fc refpondent , ita
fumptæ fuerint.

il... SIt proportio A, ad B, quæ C, ad D, fuman-
XVÏIL

[55- Ï:

turque primat A , f8: tertiæ C, æque multipli-
ces E , 8: F ; Item fecundæ B, a: quattæ D,
asque multiplias G , 8: H, juxta quanms mall-

fitip i-
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tiplicationcm : five E, F, ita multipliccs fint ip-
farum A , C , fieu: G, H, ipfarum B, D, five
mon. His pofitis confia: ex defin. 6. hujus lib.
fi E, dtfieit àG, ctinm F, deficcre ab H; Et fi
E , æqualis cit ipfi G , etiam F, æqualem elle
ipfi H: Et denique fi E, cxecdit G, ctiam F,
excedere H. Alioquin non e t, pet defin. 6.
cadcm proportio A , ad B uæ C , ad D, fi
earum æquc multiplicia n emper ira fi: habe-
rcnt. Dico jam, multiplicia prima: ac tertiæ non
folum una deficere à multiplicibus feeundæ ac
quattæ, au: una æqualia ech, zut una cxcedete,
ut diximus , (cd tandem qu0t ne inter le propor-
tionem habere, nimirum ita c1 e E , multiplicem
prima: A, ad G, multiplicem fecundæ B, ut F,
multipliccm tertiæ C, ad H, multiplicem quartz
D. Hoe et! fi turfus E , fiatuatur prima magni-
tudo; G , fecunda; F, tertia, 8: H, quarta;
fumantutque ipfiirum E , F , æqluie multiplicia
qualiacunque; Item iplhrum G, , quæeunqËe
ctiam æque multiplicÎa; Multiplieia ipfarum ,
F, à multiplicibus iplàrum G, H, Vcl una deli-
cete, vel une. zequalia elle, vel une. excederc, ut
vult defiuitiu 6. Idem immque elt , quatuor
nizignitudiues candem mon prtipottionem, 8:
cumin 3;an multiplient rumina diximus, Vcl una
deficere, vel nua tequalin en), Vel nua excedere.
Capiantur enim rutfus I , K, ipfatum E, F,
tuque multiplia-s; Item L, M, æquc multiplices
ipmrum G, H. Quoniam ieitur tam multiplex
elt E, prima ipfius A, facundæ, quam F , tertia
iplius C, quartas; lumptæ fun: autem 8: I, K,
æ ue multipliees ipfarum E, F, primæ ac tcrtiæ:
b irunt quoque ex æquo l , K. , æquemultipli-
ces iplarum A, C , l’ecuutlze 8: quzirtæ. Eadem
ration: erunt L , M, ipllxruin B, D, æque mul-
tipliees. Et quia ponitur proportio A, prima: ad
B , feeundam , uæ C , tettiæ ad D, quartant,
oflenfieqm’ Iunt , K , tuque multiplices prima:
8c tert’æ A, C. Item L , M, æque multiplices
ficundæ 8: quartz: B, D , crit ut fi I, multiplex

. prima

b 3. qumf.

c 6. dei;
quint.
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prima: deficit ab L , multiplici feeundæ, ctiam
K, multiplex mais: ncceflnrio defieiat ab M ,
muitipliei quartz: 8: fi I, æqualis eft ipfi L,
dam K, ipfi M , fit necefiario æqualit: 8: de»
nique fi I , excedit ipfum L , etiam K, cxcedat
metflîitio iplum M: Idemquc ofiendctur in qui-
bufcunque æque multiplicibus magnitudinum E,
& F, nec non magnitudinum G, 8: H: qui:
lit-nope! hæc æquc multiplicia , quæCUIïun tint,
tictaque multiplicia quoqueetunt magnitudinum A,
C, 8: B, D. Itaque cum I, 8: K, fint 9;un
multipliccs prima: E , 8: tcrtiæ F; Item L, 8:
M , æquc multiplices fecundæ G, 8: quarta: H;
ollenfumque fit, fi I, multiplex prima: inïnor
fuerit, quam L, multiplex fecundæ, multiplîcem
tertîæ K, minorerai quoque elfe, quam M, mul-
tipiieem quartas, &e. atquc hoc contingente in
quaeunque multiplicatione; (En: , ut E, pr’ma
ad G , feeundnm , ita F, tertia ad H, quatrain.
Si prima igitur ad feeundam tandem baguent ta-
tioncm, &c. Quod en: demunllrandutn.

COROLLARIUM.
Hine facile demonfinbitur inverfa min, quam Eucli-

êes defin. 13. expirant; hoc eflfi quatuor munituu’incs
futrirat proporrinnales , taficm 8: comme, (nu inverla r1-
iiut.e prup: rtvunalts (fila Si: enim A . ad B . ut C, ad
l). Dieu dil- mnvertcndo , ut B, ad A , in l). ad C.
SJHIPÜS Hum Es F . que multiplicibus ipfarum A. C,
prima: ac tenir; Item G. H , æqu: multiplierons iplarum
la . D , lecundæ 8: quartæ: qUUIIIQm ex en, quod A,
pima ad B , ficundam le barbet , ut C , terri: 31 D U
quartam , fnccifllriu Itquitur , fi E , multiplex prima:
minot fuetit quam G , multiplex (immine. vel æqu-lis.
val maint , etiam F , multipliccm tertiæ minortm elle,
vel æqualem vel malouin . quam H. multiplicem qusrz;
Fer-(plenum dl, fi è contrant) G , major fueritqmm E . NI
xqualis . vel miner , miam H . minium fore , Vel æquilem.
vel minorem , quam F. (Ecunvàum quameunquc multipIF
curiouun fin: fumptz hase taque multiplient. Nm! fi
utraquc E , F . miner dl . quam utraquc G , H. 9m
contra utraquc G. H, malor quam utnqu: E, F . 6C fi

utraquc
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attaque E . F , zqmlis en: unique G . H, crit à con-
traria , utn ne G , H, attique E, F , quoque æqualù:
Et denique x utraque E , F , major dt. quam maque
G . H , crit vice verra , utraquc G, H , minon quam
utraque E, F. Itaque quoniam prima: B, a: terri: D.
fumpta funt, arque mulnplicia G , H; Item facundæ A,
a: quartz C , arque multiplicia E. F , oflanfumque en, e
G , H , vel un: excedere E , F , vel un: a ualia elfe
vel ana defieere, (ccundum quamcumque multiplication!!!
ca multiplicia lumantnr ç gerit ut B , prima ad A , fe- z
cundam , in D , renia ad C , quartant. (mon! en: do W.
monflrandum.

THEOR. 5. PROPOS.5. v;
Si magnitudo magnitudinis æque fuerit l

o k - e J v.- .l: amultiplex , arque abluta ablatæ; Euam reh- H- in ’
qua reliquæ na multiplex crit , ut tota tonus.

ITamultiplcx fittotaAB, totius CD, ut efi mul- 743:
tiplex AE, ablata ablatæ CF, five AE, CF, :7"; .

ablatæ fin: totis AB, CD, commenfutabiles, ut fil°7’8:
in 7m21 figura, five incommenfurabiles, ut in 8V!
figura. Item five AE , CF, compofitæ fin: et
eildem partibus , ex quibus totæ AB, CD, com-
ponuntur, ut in 7ma figura, five non ex eifdem
ut in 8m figura. Dico reliquam EB ita e e
multiplicem teliquæ 13D , ut cil tota AÈ, totius
Cl). Potintur enim EB, ira multiplex cujufpiam
magnitudinis, videlicet ipfius GC, ut elt AE,
multiplex ipfius CF, vel tota AB, totius CD. i
Quoniam igitut AE , EB, æquo lunt multiplices
ipfarum CF, CC ; aerit ton AB, totius GF, ".7035
ira multiplex, ut AE, ipfius CF, hoc et: omnes
omnium, ut una unius: Sed tain multiplex etiam
ponitur AB, ipfius CD, quam cil. multiplex AE,
ipfius CF. lgitur AB, mm eft multiplex ipfius
GF, quam multiplex cit ipfius CD; barque id- 364m):
circo æ unies fun: CF , CD. Ablata i itur
communi CF, æquales erunt CC, FI). am
multiplex igitur crit EB, iplius FD, quam mul-

I tiplcx
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tiplex cit ipfius CC. Sed ira multiplex pofita
fuit EB, ipfius GC, utAE, ipfius CF, hoc cil,
ut tota AB, totius CD. Quare tain multiplex
en reliqua EB , reliquæ FD, quam cl! tout AB,
totius CD, quod cil propofitum.

Aliter. S": in: multiplex (ont AB, tonus CD,
ut ablam AE , ablata: CF. Dico reliquam EB,

c, reliquze ID, elle fic multiplicem, ut cil cota
totius. Pofita enim ÇA , ita multipliei ipfius
FD , ut cit AE , iipfius CF , vel ut. tota AB,
totius Cl) , quoninm AE, , GA , æque multipli-

cl.1!i71î-ces fun: ipfnrum CF , FD; cetit tout CE , fic
multiplex totius CD, ut Ali , ipfius CF: Sed
ita quoque multiplex cil AB, quidem CD, ut
AE, ipfius CF, ex liypothefi. Æque multipli-

dflpn. ces fun: igitur GE , AB , ipfius CD; datque

vi.

748.
X71".
fig. r r.

adeo inter fe æquales. Quare, dcmpta communi
AE, æquales crunt CA, EB , Ideoquc 3:un
multiplices ipfinls FD; cum CA, fit multiplex
pofita ipfius FD: Atqui in: cil: multipltx ponta
GA, ipfius FD, ut 8B, ipfius CD. Igitur 8:
EB, teliqua fie crit multiplex iplius FD, relique
ut AB, [0:3 totius CI); quod tu propofitum.
Si magnitude inique m.1,;nitudinis nuque fuerit
multiplex, &e. Quod crut demonlltundum.

THEOR. 6. PROPOS. 6.
Si dure nmguitudînes (immun magnitudi-

num fin: æquo multipliees , 8: cletruëtîe
quædum fin: enruntlem teque multipliees: 8:
reliquæ eiiilem au: æquales finit, au: æque
ipfarum multiplices.

51m mngnitudines AB, CD , zque multiplias
ipfnrum E, F; 8: dunette AG , CH, cernu-

dem E , F, 1:un multiplices. Dico reluquas
GE, HD, au: elle æqualcs cifdem E, F, QUI
cette enrundem æque multiplices. Cum cmm
AB, fit multiplex ipfius E, 8: ablata. qutÀqËe
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AG, ejufdcm E , multiplex; exit reliqua GE,
vel æqualis ipfi E, vel ejus multiplex; alias inæ-
qualis, vcl nm multiplex magn2tudo addita mul-
tipliei, compotier-et nulliplieem, quod tfi ablut-
dum. Sit igitur primum GB , æqualis ipfi E.
Dico etiam HO, ipfi F, elle æqualem. Ponatur
enim, CI , æqtnilis ipfi F. Et quia prima AG,
tam ell multipaex lecuncæ E , quam CH, tartis
multiplex en quarta: F; 8: quinta GB, æqualis
cil Iecundæ E, lieu: 8: C1 , ftxta æqualis dt
uartæ F; aerit AB, prima cum uinta, ita mul-

tiplex feeundæ E , ut HI , ttltln cum (du,
multiplex en quartz F: Atqui CD, ipfius F,
en: quoque tain multiplex, quam AB, multiplex
en ipfius E. 112un multiplices igitur lunt HI, ï
CD, iplius F. bldeoque aequnles iule: le. (agate b spa;
dempta CH , couiniuni runanebunt C1, D,
æquales. Cum llÎiIllr CI , pofitu fit aqualis ipfi
F, crit quoque HI) , eidem F, æqualis. Quod
cl! propolitum. .Si: deinde GE, multiplex ipfius E. Dico ita 748:
quoque en: milliplieem HD , ipfius F. Pofita 37111-
nnmque CI; in multipliei ipfius F, ut cl! mul- 158- W- I
tÎplLX G8, iplius E; rerit ut prius AB, ita mul- Cîrflm’m
tiplex iplius E, ut HI, multiplcx tu ipfius F.
dQunre iterum æËîIQÎLS etunt HI , CD; angle dîna-j
adeo deinptueotnmmi CH, 8: reliquat CI, H ,
æqnales crunt: Sid Cl , lit itn multiplex ipfius
F, ut CR, iplius E, multiplex ln, :x hypothcfi.
Iqitur 8: HI), 12m multiplex tri: ipfius F, quam
(3B, iplius E , multiplex dt, quod en proptfi-
tum. Si dine iteque lllùglJillldÎllCS duarum mag-
nitueinum tint æq le multiplias , 8:c. Quod
ollendeudum erat.

THEOK7.PROPOSL m
Æquales ad cantem , enndem habent

rationem : E: cadem ad æquales. -
SInt duæ magnitudines A , B, æquales inter TÀBXIz

le, 8: tarti;l quævisNC. Dico A, 8: B;bha- fig. 1:"
etc

l 2.111331,
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bere candcm proportiouem ad C. Item C, vî-
cîfiîm ad A, 8: B, enndcmquoquc proportioncm
habere. Sumautur D , E, æquc multiplîccs xpfa-

lôomérum æqunlîum A, B; 4cruntquc D, E, æqualcs
 înter fc. Cnpîatur rurfus F, utcunquc multiplex
îpfius C. Quoniam ighUrD, E, æ males funt,
fit ut utraque vel miner fit, quam 1’ , vu! æqua-
lis, vel major , juxm quamcuuque multïplicatîo-
nem ca multipîîcîa fumantur. une cum D,
E, a: ne multïplîces prima: A , B, tcrtîæ’mï-
nous 1m îpfa F, multiplia: fucundæ 8c quartæ
C, (cil enim C , inflar dunrum magnitudinum,

b 6. (tf1 &ç.) vcl æqualcs , vcl majores; bcrit en propor-
1mn.

je 6.

1tio rîmæ A , au C , facundam, quæ renia: B,
’ad , quartam.

Eodcm paGto ofiendemus F , vcl mînorcm
elfe utraquc D, E, val utrîquc æqualem, vcl
majorcm. Igïtur cum F , multiplcx primæ 8L

  terris: C , una dcficiat à D, 8L E, æque multi-
plicibus Iecundæ A, & quartas B, val uns æqua-

MUS fit. vcl major; cErït nuque en roportio

, q . P11mm: ’ prîmæ C ad facundnm A, qua; tortiæ C, ad
uartam È; quod en propomum. PorTct brcvîus
ccunda hæc pars oltcndx pur coron. 4. propof.

’cx invcrfa rationc. Cum cn?m oflcnfum Jam
’ fit, cire A, ad C, ut B, ad C, crit couvertcndo
’ C , ad A , ut C, ad B. Æqu-alcs ergo ad can-
dcm , candem hubcnt rationem: Et cadcm ad
æqualcs. Quod en: demonflmndum.

SCHOILIÜM.
Eadrm fin mado nflmfrnmx , æquale: "1110213111;-

nu ad clin: inter 1?..r]::a.’n’t , tandem baba: ratio-
mm, fi loco multipliât F , fi4mantur dans (.711!
multiplicex: quad Euclide: , ab facilitatem amifit,
utitur rame» to mmmnquam in iit. que fiquunmr,
perinde a: fi in bac propofi 7. MIE: demonflratflm-

. rÂBXDçSint enim mm A , 3’ B , interfe l nain, quam
à: Æ C, Cf D, interfi. Dico eflè A, ad , ut 8,.44

D. Sxmpti: enim E , 69’ F, que Multiplinbu:

’ «yin»!
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ipfarlm A , 69’ B , priva! , fif- nrtie. Il"): G,
0’ H. «que multipliciba: ipfarum C, à? D, fi-
naud: (9’ quarta 5 d tram mm E , (5’ F, inter f: d 6.91.3;
cqualn , quam G , (5’ H, in" [2. Quare fi E ,
multiplex primæ nil-fiat à G , multiplia finaldæ,
etiam F , multiplex tamia? , ab H, multiplia quar-
ta dcficict; 69” fi 471ml!) , minait); ü [i fuperat, - ,
fuptrabit. c Eadcm aga (fi proportio A , prime ad e 6. il)?
C , finmdzlm; que B, nui: ad D, quartaut. Q1194 1m"-
efl prop’fim’fn.

THEOR.8.PROPOS.I8. viij;
Inæqtnlium magnitudinum major ad eau-

dcm , iziiijtircm rationcm habet , quam mi-
not: Et culum ad minorem, majorem ra-
tioncm lnbçt , quam ad majoreln.

ln: ruagnitudines inæquales, AB, major &TABJIX.
C, miner, tamia autcm quælibct D. Dico fit. 3. 4»

proportioncm AB , ad D , majorcm cire propor-
tionc C , ad D. At è converfo , majorem elfe
proportioncm D, ad C , quam D, ad AB. ln-
tclligatur cnimîn AB, magnitudinc majore, mag-
llÎîleO Ali, æquulis minori C, ut fit reliqua
L13. Utraquc dcindc EB , AE, æqualitcr multi-
plicctur , hac loge, ut GF, multiplex ipfius EB,
major quidem lit . quam D; At HG, multiplex
ipliJs Ali, non fit minor 6.1de D, fcd vcl ma-
jor , vt-l laquais. ln gris figura mestre fuit fu-
mure GF, HG , triplas iplarum EB, AE, quia
dupïn lplldS AE, cllbt miner, quam D. Loco
triplnrum pouillent accipi quæcunquc aiîæ æque
muitipliccs majores. In 4m nutcm figura finis
en, linncrc ipfnrum EB, AE, duplas GF, HG;
gifla utmquc GF, HG, major cil, quam D.

cirent tamcn pro dUJllS fumi quæcunque aliæ
majores æque multiplices. Quoniam igitur duæ
FG, GH, saque multipliccs funt duarum BE,
EA; am: 8c tota FHÈ ira multiplex rotins AB, a I.quint;

.’ 2. ut
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ut GH, ipfius AE , hoc en, ipfius C, cum æ-
quales fint solins, C, & AE. Capiatur quo-
que ipfius ’ , multiplex 1K, quæ proximc ma-
jor fit, quam HG, ncmpe dupla , ut in 3tia
figura. Quod fi dupln major non futrit quam

G , fumatur tripla, vel quadrupla, &c. ln
4m figura accepta en 1K , iplïus D, quadrupla,
aria tam dupla quam tripla minor (il , quam

G, at quadrupla jam major clt. Abfcilln ergo
LK, qui: æqualis lit ipli D, non crit IL, major

uam G, (alias 1K , non cllct multiplex îpfius
, proxime major uam HG; [bd & IL, major

quoque eût: uam H. Quod fi 1K, dupln lit
ipfius D, per picuum en, 1L, non clI’cmajorcm,
islam HG, cum HG, pofita fit non minorqunm

, hoc elt uam IL,) 8c idcirco HG, crit val
æqualis ipfi l , vcl major. Et quia FG, major
et! pofita quam D; LK, VCI’O æqunlîs cidcm D;
crit quoque FG , major quam LK. Cum ergo
HG, non miner fit quam il. , ut dcmnnllratum

I cil, fed vcl æ ualis , vcl mujor; crit mm PH,

b8.d.f.
quint".

major quam l . [taque cum Fil, HG , fint
æ uc multipliccs prima: AB, & tcrtiæ C; atque.1 ’

multiplex iplîus l), un: influx cil lëcun-
da: 8c quartæ: fit dans") *H , multiplcx pri-
mæ, major quam 1k, multiplex lecundæ;
’At HG, multiplôr tcrtix, non lit major, quam
1K , multiplcx quartz: , immo minor , cx hypo-
thclî; (fumpta enim cil 1K, m.ilt5plcx ipliqs l),
major quam HC,) bcrit major proportio Ali,
primæ ad D, fccundm], quam C, tcrtiæ ad D,
quarmm.

Quoniam veto è contraria Hi , multîplcx pri-
mît l), (poudrin enim nunc l), prima ac luta;
At C, fucundn 8: AH , quarra) major Un quam

[HC, multiplt-x item-m C; At 1k, mulnpiix

c’ 8. defî

n quiqui.-

’tcrtiæ D, major non «Il , quam liH , mult:p.cx
quartæ AB, immo minor , cum 15H, mujor fit,
quam 1K, ut Ollcnfilm (il ; (crit major propor-
tio D primæ ad C, fucundnm, quam D, renia:
ad Ah, quartam: quod cit propofitum.’ [næ-

qualium
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qualium igirur maznitudinum major ad eandcm,
&c. Quod erat ollcndcndum.

THEOR. 9. PROPOS. 9. a;
Quai: ad candeur, candcm habcnt ratio-

ncm, æqualcs l’un: inter fc: Et ad qua:
eudem cantlcm habct rationcm , eæ quoquer
limc inter fc æquulcs.

HAbcant primum A , 84 B , candcm rationcm 141:0)!
ad C; Dico A, 8c B, cill- inter fc æquales. fig- la

Sir enim , fi fieri potcll , airera, nempc A, ma-
jor & B , minot. abri: igltur major proportio :8.quim.j
A, majoris ad C , quam B , minoris ad candcm
C; quod cil contra hypothclîn. Non ergo inæ-
qualcs fun: A, 8: B, ltd æqualcs.

Habcat dcindc C, candcm proportioncm ad A, 8c B;
Dico rurfus A, &B, clic æqualcs. Nain fi altcra ,
ncmpc A , cira major , (St B , minor; bhabcret titrant."
C , au B, minorcm, majorcm proportioncm,
quam ad A, majorai): quod cit contra hyporhe-
lm. Non igitur major crit A, quam B, lëd æ-
qualis. Quæ igitur ad candcm , eandcm habcnt
rationcm, &c. Quod dcmonllrandum crat.

TIIEOR.10.PROPOS.10. x:
Ad candem magnitudincm rationem ha-

bcntium , quæ majorem rationcm habet ,
illa major cil: Ad quam autcm eadcm ma-
jorem rationem habct , illa minor eft.

HAbcat primum A, ad C, majorem proportio- po.x]x
mm, uam B , ad eandem C. Dico A, fig, a.

majorcm e e, quam B: Si enim A, foret ipfi
B, æqualis, ahaberent A, 8: B, candcm propor- a 7.91413".
tioncm ad C : Si autem A , minor cirer, quam
B, bhabcret B, major ad C, proportionem ma- b 8.94m.

A N jorcm,
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jorcm, quam A, minor ad cand;m C, quod en
contra hypothcfin. Non efi igîtur A, æqualis
Vcl minot quam B, fed major.
Habeat feeundoC, adB, majorcm proportioncm,

quam adA. Dico B, minorem cill- quam A. Non
t7.quint, enim æqualis critB, iplîA; calîoquihabcruC, can-

dcm proportioncm ad A, 8c B; quod clt contra
hypothcfin. Ne uc Vero B, major crit quam A,

d8.quiut. dallas haberct , ad mînorcm A, majorcm pro-
portioncm quam ad B , majorera: quad magis
et! contra hypothcfin. Miner igîtur cl! B, quam
A , quod e11 propofitum. Ad candcm îgitur
magnitudintm rationcm habcutium, &c. Quod
en: demonfirandum.

a, THEOR. 11. PROPOS. n.
Quæ eidcm funt cædem 1115101145 ,

8c luter Il: funt curium.

Int proportioncs A , ad B, 8: C, ad D, cæ-
Ïza’f’X’S demproportioni E , ad F. Dico 8: prnpnr-

’ troncs A, ad B, 8c C, ad J), cardon) clIÏ: inter
fa, fccundum dafinîtloncm 6. hoc dt fumpzis
æquc multiplicibus ipfarum A, C; llcm 3:un
multiplicibus ipfarum B, D; lampa" courlngcrs,
ut multipliccs ipfarum A, C , à multiplicibus
ipfarum B, D, vel una dzficîant, VCI uua æqua-
les (un, vcl una exccdant. Sumamur enim ad
omncs antcccdcmcs A , C, E, 3:un multipliccs
uæcunquc G, H, l, 8c ad omncs confcqucntcs

à, D, F, alla: quœcunquc æquc multiplias K,
L, MI. Quoniam igîtur ponitur elle A,4prîma
ad B, fccundam ut E, tcrtîa ad F, quartam;

a a def 46: ut fi G, multiplex prîmæ dcficît à K, mul-
guiwi. tîplîcc fucundæ , dcficiat quoque I, multiplex
- tarda ab M , multiplice quartæ; Et fi G, saqua-

lis cl! ipfi K, vcl major, æqualis quoque fit I,
b Édif- ipfi M, vcl major: bScd (ut codcm modooflen-
7m": dcxur) fi l, miner en , quam M, Ve! æqualîs,l

ve
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val major (il quoque H, minor uam L, vcl
æqualis , vcl union; propterca uo ponitur cflè
E, prima ad F , fucundam , ut , renia ad D,
uartam. Quare fi G , multiplex prima: A, de-
cit à K, multiplicc fccundæ B, dcficict quoque

H, multipch (aria: C , ab L, multiplie: quartas
D. Et fi G , æqualis (Il, vul major quam K,
etiam H, œqualis crit, val major uam L. I-
dcmquc ollcndctur accidcrc in quibu cunque aliis
vaque multiplicibus. z Quaproptcr crit A , prima c 6.145?
ad B, focundam, ut C, tatin ad D , quartam. gnian,
Quæ igitur cidcm fun: cædum rationcs , 8: inter
le funt cædcm. Quod en: oflcndcndum.

THEOR. 12. PROPOS. 12.
Si fint magnitudincs quntcunqqe propor-

tionalcs : qucmadmodum fe habuerit un:
antccedcntium ad unam confcqucntium, ita
fa habcbunc omncs anzeccdences ad omnes

confequcntes. »

103.

Uod in propol’. I. de proportione multipliei TIR-Kilt
dcnionfiravit, ollcndir hic de omni genet:

proportionis etiam irrationalis. Sint ergo quot-
cuuquc magnitudincs A, B, C, D, E, F, pro-
portionalcs hoc cit , fit A, ad B, ut C, ad D
8c E, ad F. Dico ut cit una anteccdentium ad
unam confcqucntium, nimîrum A , ad B, ita
elTC omncs anteccdc-ntcs fimul A, C, E, ad om-
nes confcqucntcs fimul B, D, F. Sumptis enim
G, H, I, æque multiplicibus antecedentium; 8c
K, L, M, æ uc multiplicibus confcqucntium,
nerunt omnes à , ’H , I, fimul omnium A, C,
E, fimul ira multiplices , ut una unius, ncmpc
ut G, ipfius A;L& omnes K , L, M, fimul
omnium B, D, F, fimul ita multi lices, ut nua
unius, nimirum ut K , ,îpfius B. uoniam veto
ponitur eITc A , prima ad B , feeunda’m , ut C,
renia ad D, quartam, «St ut alia E , tertia ad

* N 4 i aliam

3-.

a Lquintg
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b 6- fif- aliam F, uartam; bfit ut fi G, multiplex prima:
gnian. deficit à , multiplicc feeundæ, dLfiClîlt quoque

H, multiplex tcrtiæ ab L, multiplicc quartæ, 8:
’I, ab M z. Et fi G, æqualis cit ipli K, vcl ma-
jor, æqualis uoquc fit H, ipfi L, 8: l, ipfi M,
val major. c proindc fi G, minor cit, val
æqualis , vcl major quam K, 8: omncs G, H,
I, fimul omnibus K, L, M, fimul minores tînt,

a 6.14: vel æqualcs vcl majores. rQuocircn ut cit A,
1mm.

bû-

prima ad B. facundam ira crit A, C, E, tcrtia
ad B, D, P , quattam. Si fint itaqu: magnitu-
dincs ëuotcunquc proportionalcs , &c. Quod
demon randum crat.

THEOR. 13. PROPOS. 13.
Si prima ad fccundam canât-m habucrit

rationem, quam tcrtia ad quai-tain; toma
veto ad quartam majorent ratinaient bahut-
rit , quam quinta ad fanant: Prima quoque
ad fecundam majorent racioncm imbu-bit ,

.quam quints. ad fextam.

14810:. SItDprima A, ad B, fccundam, ut C, tertia ad
fisc 9- , quartam: fit autem proportio C, tcrtiæ ad

D, quartant major , quam E, quintæ ad FI, (1x-
tam. Dico 8c proportionem A, prima: ad B, fe-
cundam cm: majorent quam E, quintæ ad F,
fcxtam, recundum dcfiniiioncm8. hoc tu, fump-
tis æquc multiplicibus ipfarum A, E; Itsm æquc
multiplicibus ipfarum B, F, COntingcrc poffc, ut
multiplex ipfius A, cxccdat multipliant îpfius
B , at multiplex ipfius E, multipliccm ipfius F,
non exccdat. Sumptis enim G, H , I, æque
multiplicibus antccedcntium; Et K, L , M,
3:un multiplicibus confequcntium, cum fit A,
prima ad B, facundam, ut C, tcrtia ad D,

a 6. def. quartam; afit ut li G, multiplex prima: excelle-
Quinti. rit K, multipliccm fecundæ, excedat quoque H,

multiplex tex-tin: .ipfam L , multiplicem quartæ,

l ôte.

. v4.-
JV(..
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&c. At quando H, cxcedit ipfam L, [mon ne- b
cellario l, cxcedit ipfam M, fed æqualis aliquan- 71mm.
du crit, vcl minor; quod major ponatur propor-
tio C, prima: ad D, fecundam, quam E, (cuire
F, ouattam. luitur fi G, excedit K, non n:-
cell’ario l, excedit M. rMajor cit ergo propur- c
tio A, prima: ad B, fecundam , quam E, (cuit): (1140m-
ad F, quatrain. Quamobrcm fi prima ad (CCllll-
dam 0.1.;de habuerit rationem, quam renia ad
quatrain, &c. Quod oltcndendum crut.

T IVIEOR. 14. PROPOS. 14.. :in
Si prima ad fecundam enndem hululer?

rationcm, quam tertia ad quartait]; Prima
veto quam tanin major filent ,wcrir & f:-
cunda major quam quarta. Quod li prima
literit æqualis tertiæ; crit (à: hennin aqua-
!is quai-L20; Si vcro minor , (Se minot une.

[t enim A, prima ad B, facuniam ut C, tcrtia 145x12!
ad D, quartant. Dico fi A, tintjor filait film",

uam C, fore quoque B, majorcm quam Il. u.
êuod fi A, æqualis mai: ipli C, raqua cm qiio- l
que elle B , ipli D: Si dcnique A, minot fun":
quam C , minorcm quoque elfe B, îpfa D. St fie. la:
primum A , majOr quam C , acritquc promena ail-quint.
proportio A , maioris al B, mulot quam C,
minoris ad candem B. Quoniam igïlur cit C,
prima ad D, fecundam ut A, tcrtia ad B, quatr-
tam , proportio autem A, tcrtiæ ad B, quartant
major cit , ut ofieiidimus , quam C, quintæ ad
B, fextam: bMajor quoque crit proportio C, binai";
primæ ad D, fucundam, quam C, quintæ ad B, A. .
fextam. a Minor cil ergo D, quam B; Ideoque cxo quint:
B, major crit’ quam D. Quod cil propofitum. ,

.Sit deinde A , æqualis i (î C; deritque idcirco fig: Il:
lA, ad B, ut Ci, ad B. âuoniam igitur propor-dlofli’tfg’
tioncs C, ad D, 8c C, ad B , eædem funt pro-
portioui A, ad B, ecnItqnt quoque inter fa eædem enquintë

.

,2.
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ÜÆW- proportiones C , ad D, .8c C, ad B; fldeoquc

zqualcs etunt B, 8c D. Quod cit propofitum.
fit. ",- Sit tertio A , minor quam C, zerirque 0b
Saint hoc major proportio C, majotis ad B, quam A,

minoris ad B, eaudem. Quoniam igitur eft C,
prima ad D, fccundam, ut A, tenta ad B,
quartam; dt autem proportio A, tettiæ ad B,
quartam miner , quam C, quintæ ad B, fextam:

burin. bMinor quoque crit proportio C , prima: ad D,
feeundam , quam C, quintæ ad B, fextam;

input. ildeoguc B, miner crit, quam D, quod et!
propolitum. Si prima igitur ad lbcundam candem
gabuerit ratioucm , &c. Quod crut dcmonltran-

um. 11v. TIlEOR.15.PROPOS. 15.
Partcs cum paritcr multiplicibus in eadem

font ramone, il prout liai mutuo relpondent,
ita fumantur.

TILLE SInt partium A , 8c B, ætuc multiplices CD,
fg» I. «St EF. Dico ita du: C , ad EF, ut A,

ad B. Cum enim CD , 8L EF , tînt æquc mul-
tiplices ipfarum A , 8c B, continebitur A, totics
in CD, quoties B, in Eli. Dividatur ergo CD,
in partes CG , GH, HD, æqualcs ipli A, 8c
EF , in partes El , 1K , KF, æquales ipli B,

174mm. aeritque CG , ad El , ut A, ad B, uod CG,
8C A , æquales inter fc fint, nec non l, 81 B.
Endem ratione crit GH, ad 1K, 8l HD , ad

511-115"! KF, ut A, ad B, bideoque CG, GH, HD, ad
El , 1K , KF , eaudem habebunt proportionem.
Quocirca ut CG, ad El, hoc cit, ut A, ad B,

claquant. cita crit CD , ad EF , nempe omncs CG, GH,
HD fimul ad omnes El , 1K, KF, fimul,
que; cit propofitum. Parte! itaquc cum pante:
multiplicibus, &c. Quod crat demonllrandum.

THEOR.
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THEOR.t16. PROPOS. 16. ni;
Si quatuor magnitudines proportionaics

(ucnnt , 05L viciffim propqruonales erunc.

1c demonfiratur alterna, five permutata pro- aux;
, porno, feu ratio, qua: dcfin. 11.. oxplîcam fig. 2.,
CR. Sir enim A, ad B, ut C, ad D. Dico vi- «
cifiim , feu pci-mutando , cm: quoque A, ad C,
ut B , ad D. Sumantur enim iplarum A, 8.,
prima: ac (ccundæ, :2un multiplices E, F. 1mn
îptarum C, D, tertîæ 8c quartæ naine multiplia-s
G, H’; acrîtque E, ad F , ut- , ad B, cum amphi.
E , 8: F , .fint pariter multiplîces partium A, 8c
B. Eadcm ratione crit G , ad H, ut C, ad D.
Cum igitur proportiones E, ad F, 6c C, ad D,"
fint cædem proportioni A , ad B; crunt 8c ipfæ .
bimcr Il: cædxm. Rurfus quia proportiones E, b",M:
ad F , 8c G , ad H , eædcm fun: proportioni.(),
ad D; :crunt 8c ipfæ cædcm inter fe; hoc cit, enquis:
ut si! E, prima ad F , facundam, ira crit G, ’
renia ad H, quartam. aQuarc fi E, prima ma- «1142W;
jor en quam G , tcrtia, val æqualis, vcl mînor,
crit quoque F, fccunda major quam H, quarra,
vcl æqualis, vclminor, in quacunquc muhîplicn-
tîonc accepta fint stagne multiplicia E, F, & æ-

ue multiplicîa G . (En zgirur A, prima ad e .1435
à, facundam, ut È, tanin ad D, quartam (cum 1""-
E, 8: F, fin: æque multiplia-s prima: A , ne.
tertiæ B; A: G, 8( H, saque multiplices C, fe-
Ïcundæ 8c D , quartæ , 8c llîæ ab his nm dcficî-
am , vcl una æqualcs fint, vcl runa exccdant,
&c.) quod et! propofitum. Si quatuor igitür
magnitudînes proportinnalcs fuerint, &r viciflîm
proportionales arum. Quod oltcndcndum cm.

THEOR. ,



                                                                     

xvü.

us xx.
fis- a.

l n. quinto

.b [quint

c a. quinb i

d 6. dtf.
gland.

204 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

THEOR. x7. PROPOS. 17.
Si compofitæ magnitudines proportionales

fuennt , ha: quoquc lellîc propomonalcs
erunt.

Oc loco demonfirat Euclidcs Divifionem ra-
tionis, quam dcfin. 15’. txplicavit. Sint enim

compofitæ magnitudines AB, CB, & DE, EF,
proportionalcs, hoc CR, fit AB, ad CB, ut DE,
ad EF. Dico 8c divilas cafdcm proportionalcs
elfe , hoc clt, ut cit AC , ad CB, ira cire DF,
ad FIE, in c0 faufil , qucm dcfinitio .6. expo-
fuimus. lpfarum enim AC, CB, Dl 13E, æ-
ue multipliccs capizintur codcm ordine GH,
I, KL, LM; acritquc Cl, in multiplcx i lius

AB, ut dt GH, iplius AC, hoc dt, ut L,
ipfius DF, bita quoque multiplcx en KM, ipfius
DE. Æque multipllcus ergo fun: Cl, KM,
îpfiarum AB, DE. Capîantur rurfus IN, M0,
æquc multipliccs ipfilrum CB, FEZ. Quoniam
igitu limait multiplex I-ll , prima (ècundæ CB,
ut L *,’Tcrtia quarta 15E: lttm tain dt multi-
plex IN , quinta [ccundæ CB, quam multiplex
ell M0, ltxta quarta: FE; (crit St HN, fic
multiplex lècundæ CB, ut L0 , multipch CR
uartæ FE. .ltaquc cum lit A8 , rima ad CB,

lecundam, ut DE, tcrtia ad E, quartam;
fumptæquc fin! æquc multiplia-s GI, KM, pri-
ma: ac tcrtiæ AB, DE: Item facundæ 8c quartz
CB, FE , æquc multiplîccs HN, L0, dfit ut fi
.Gl, multiplex rima: AB, deficit ab HN, mul-
tiplicc fecuudæ iB, etiam KM, multiplex tcrtiæ -
DE , dcficiat ab L0 , multiplicc quarta: FE; 8C
fi æqualis , æqualis; 8c fiexccdit, cxcedat. uod
fi dcficiat tam CI, ab HN, quam KM, ab O,
ablatis communibus HI, LM, dcficiet uoquc
GH, ab IN, 8K KL , ab M0. Et fi I, æ.-
qualis fucrit ipli HN, 8c KM, ipfi L0, ablatis

com-
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communibus HI, LM et?! 8: GH, æqualis ipli
IN , 8c K1. , ipli MÔ. Et fi demi ue G1, ex-
cellait iplam HN, 8t KM , i [am O, ablatis
communibus HI, LM , excc et uoque GH,
iplam IN , 8: KL , ipfam M0. uam 0b rem
cum GH , KL, fumptæ fin: æ ne multiplices
primæ AC, 8: tcrtiæ DE: Item I , M0, æque
multipliccs facundæ CB, 8c quartæ FE , citen-
fumque fit, (in quacunquc multiplicatione illæ
æquc multiplices tuerint acceptæ) æque multi-
pliccs primæ & tertiæ ab :2un multiplicibus fe-
cundæ 8c quarta: vcl unadeficcre, vcl un: æquales
elle, vcl una exccderc ;. e Erit AC , prima ad
CB, ficcundam , ut DF, tertia ad FE, quartam,
quod dt propofitum. Si compofitæ igitur mag-
nitudiucs pr0portionales fut-tint , &c. Quod
oltcndendum crat. v
THEOR. 18. PROPOS. 18.!
Si divifæ magnitudines fint proportionales,

lice quoque compofitæ proportionales erunt.

DEmonflrat hoc loco Euclidcs compofitionem
ratinais , quam dcfinitione i4. defcripfit.

Sltlt cnim divil’æ magnitudincs AB, BC, 8c DE,
EF , proportionalcs, hoc CR, AB , ad BC, ut
DE, ad Elï. Dico 8c compofitas proportionfllcs
clic, hoc cil, ut dt AC, ad BC, itacIÏe DF ad
EF. Si enim "on dl, ut AC, ad BC, ita DF,
ad KF, lmlnbît DF , ad aliquam magnitudincm
minorent ipli: EF, vel majorem, candun propor-
xinncm , uam AC , ad BU. Habt-at primum

t DE , ad 7P , minorcm ipla EF , fi fieri pou-Il,
candcm proportioncm,’quam AC , ad .130. Quo-
niam igltur dl, ut AC, ad BC, ira DF, ad CF;
nErît divitlcndo uoquc, ut AB, ad BC , ira
DG, ad CF: Su ut AB, ad BC, ita propofita
uoque (Il DE , ad EF. bIgitur crit etiam, ut
G , prima ad GF, I’ccundam , ita DE atemâ

a
t

c6.dlfl
qui».

uiij.

un xx;
fiz- 4-

m 7 quintâ

langui);

Hfl
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a niquâm-

ioôÆUCLIDIS GEOME TRIÆ.
ad EF, quartant Cam ergo DG , prima inajor
fit, quam DE, renia, teritquoque GF, fecunda
major. uam EF’, quarta, pars quam totum.
Quod e abfurdum. a

Habcat deinde fi fieri poteft , DF, ad HF,
mayorem i fa E , eandem Proportionem, quam
AC , ad 3C. ïoniam igitur en , ut AC , ad
BC, ita DF, ad F; d crit dividende uoque ut
AB, adBC, ita DH, adHF. SedutA , adBC,
itapofitaetiamefiDE, adEF. eIgîtureritquoque,
urDH, prima adHF, fecundam, itaDE, tertiaad

A EF, quartant. Cum ergo DH, prima miner fit quam
j DE, tertla , eritque HF , fecunda minorquamEF ,
" quarta , totum quam pars , quod et! abfurdum.

in.

aux. w
fit- :-

Non igitur habebit DF, ad minorem ipfa EF,
aut ad majorem , eandem pro ordonem, uam
AC , habet ad 13C. Ergo D , ad ipfam F,
crit , ut AC, ad BC, quod eft pmpofitum. Ita-

ue fi divifæ magnitudmes fint proportionales ,
du Quod demonltrandum erar. .

THEOR. 19. PROPOS. 19.
Si quemadmodum totum ad totum , in.

ablatum fe habuerlt ad ablatum: (5: reli-
quum, ad reliquum, ut totum ad totum,
le habebit.

Uod in propof. y. demonflratum cl! de mul-
tipliei proportione, hoc loco de omni pro-

porticmc, etiam irrationali demonflratur. Sitenim
rota AB, ad totam CD, ut ablata AE, ad abla-
tam CF. Dico 8c reli uam EB, elfe ad reli-
quam FD, ut en totaA , ad totam CD. Cura

ufiguint. enim fit AB , ad CD , ut AE, ad CF, aerit 8c
h7qlim’.

V’E6qmnt.

permutando AB, ad AE, ut CD, ad CF. bDi-
vidcndo ergo crit EB , ad AE, ut FD, ad CF,
cQuare permutando rurfus crit EB , ad FD , ut
AE , ad CF . hoc cit , ut tota AB, ad tout?
CD, cum pofita fit AB, ad CD, ut AE, adCI’S-z

l
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Si igitur quemadmodum torum ad totum, 8re.
Quod demonftrandum erat. l

C O R 0 L L A R I U Mo
l

Hinc facile demonflrabirur modus illc argumentandi in
proportinnibu: . qui fumitur à converfione mimis, in!!!
16. defin.

, r
’ Sir enim . ut AB, ad ca . ira DE . ad n. Dico man,

par convufioncm rationis elfe quoque u ut A8 , ad AC, fil
ira DE . ad DE Cum enim fit , ut A8 , Id CB, in

-6.
DE, ad FE . derit quoque dividendo , m’AC. ad CB, JILM
ira DF, ad FE. Igirur a: converrendo . ut CB , Id
AC , ira F8 , ad DF, ne proprrrea componendo quo-
que . ut AB, ad AC, ira DE, ad DE. 030d cd pro-
polirum.

THEOR. ce. PROPOS. 20.
Si fint tres imagnitudines , 8: aliæ ipli:

œquales numcro; quœ binæ 8: in eadem
rations fumantur; ex æquo aurem prima,
quam renia major fuerit , crit 8c quarta
uam fcxta , major. Quod fi prima tertiæ

Fucrit æqualis , crit. 8: quarta æqualis fextæ:
fin illa minor, hœc quoque minot crit.

SInr rrcs magnitudincs A, B, C, 8c totîdem
D, E, F, litquc A , ad B, ut D, ad E; 8c

B, ad C, ut E , ad F, fit autemârimum A,
prima major quam C, renia. Dico D, quar-
tam elle majorcm F , farta. Cum enim A, ma-

, jor fit quam C, aerir major proportio A, ad
B, quam C, ad B. En autem ut A, ad B, ira

.D , ad E. bMajor girant proporrio quoque
crit D, ad E, 3mm , ad Il. At ut C, ad
B, ira efl F,.’a E (Cum enim fit B, ad C,
ut E, ad F , exit.convertendo .ur C, ad B, ira

,

(rapiat;

a:

n).

TABXX;

il. 7-.

a 8.711711,

biffin";
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F ,’ ad E.) Major igitur .uoque proportio crit

n°4115713» D , ad E , quam F, ad , r. uam D , major
crit, quam F. Quod cit propo tum.

un XX Sir (icindc A , æquaiis ipli C. Dico 8: D, æ-
fg. 8 quaiun cire ipfi F. Cum enim A , fit ipfi C ,
47-7uim æqualis duit A, ad B, ut C, ad B. EH autem
enfui”; ut .A , ad B, ira D, ad E. elgitur crit 8C D,

adE, ut C,adB: At ut C, ad B, ita cit F,
ad E , par invcrfam rationcm , uti prius. Quare

f’9.,quim.Lrit quoque D , ad E , ut F , ad E : fldcoquc
’ I :uqualcs crunt D. 8C F. Quod cit propofitum.

TABXX. SI: tertio A, miner quam C. Dico & D, mi-
fig. 9 non-ni cire, quam F. Cum enim A , minor fit
:8 quint. quam C , gcrit minor proportio A, ad B, quam

Ç, ad B. Scd ut A, ad B.ita cil D, ad E.
hx;.qndmvbMinor ergo quoque proportio cil D , ad E,

quam C , ad B. El! autcm convertcndo, ut
pliu! , ut C , ad B, ira F, ad E. Igitur minor
(il quoque proportio D , ad E. quam F, ad E,

ilo.quint.1pr0PtCl’(’nquc D , miner crit quam F. Quod cit
propofitum. Si fin! itaquc trcs magnitudincs ,
& aiiæ ipfis æquales nùmcro, &c. Quod en:
oltcndcndum.

ni.’TIIEOR. 21. PROPOS. SI.
, Si iint tres magnitudincs , 8c uiiæ ipfis
l :æqnuics numero , quæ bina: , 8: in ClLiÇln

ramone fumancur , fuericque parmi-buta c1-
rum proportio; ex æquo autem prima quam

mania majoxj fuerit: crit 8c quarta, quam
ièxta, major. Quod fi prima terrira fiicii:
æqualis , crit: 6L quarta æquaiis fcxtæ; 1m

’ illa minot; hæc quoque minot crit.

a Int trcs ma nitudincs A , B , C. 8c totîdcm
gag? S D, E, F, qguæ biuæ &in eadem ration: fuman-

.° a; tut; fit ne carum proportio parturbata, hoc cit ,
’ fitutÂ,adB,itaE,adF,&utB,adC.

. ira D», ad E: Sit autcm primum A, primo ma-
jor quam C , tertia. Dico 8c D , quartam eiïc

- ’- majo-
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majorem fcxta , F. Cum enim A, major fit
3112m C , acrit major proportio A, ad B, quam mm;
à ad B: En aurcm ut A, ad B,fiit3ÈE, âdf. .

ajor ergo uo uc proportio c , a * b1. ’;;
quam C, ad B.q Q(imniam vero ut B, ad C, il; "mi
cil D , ad E , crit convertcndo ut C, ad B, ira
E, ad D. Quare major quoque crit proportio
E, ad F, quam E, ad D. cldcoque major crit gloqgingg
D, quam F. QJOd en propofirum. ’

Sir dcindc A , ipiï C, æqualis. Dico D, quo- 141J);
que ipfi F , du æqualcm. Cum enim A, fit fig. n.
æqualis ipfi C, dcrit A, ad B, ut C, ad B: Sed 67.9161»;
ut A, ad B, ira cit li, ad F. elgirur crit ut C, Cil-914W:
ad B, ira E, ad F: En autcm ex inverti: ratio- i
ne, ut C , ad B , in E , ad D, veluti prius.
lgirur erit quo 1c ut E , ad F, itaE, ad D;
fatquc idcirco B, iffi 15, æqualis crit. Quod cit f9.9flinti
propofirum.

.Sit tertio A , minor, quam C. Dico 8: D, TÆXX;
minorem cm- quam F. Cum enim A, fit minon- fig- ",-

uam C, gerir miner proportio A, ad B, quam Eg-W’ü!
, ad B: Ut autan A , ad B, ira (il E, ad F.

hMinor cfl ergo prhporlio E , ad F, quam C, binai";
ad B. Quoniam v:ro , ut ante , ex inverfa ra-
tionc , cit ut C, ad B, ira E, ad D; crit quo-
que minier proportio E, ad F, quam E, ad D;
rac proptcrca D , m’nor crit quam F , quod cfl n°411313;
propoiirum. Si igitur fiat rrcs magnitudincs 8c I i
ahœ ipiis æqualcs nunicro, &c. Quod Gitan cn-
dum crin.

T11 E 0 R. 22. P R O P O S. 22. ni)?
Si fin: quoacunque magnitudines , 6: aliæ -’.’ 5’

j;

ipfis ’æquaies mimera, qua: hinæ in eadem fifi ’2’-
rationc fumanmr: Et ex æqualitate in ea-Ê’I...’.a-
dem rationc erunt. .4; 41:319”.

51.!, a?!J’Am hic demonitrat Euclide: modurn argumen-
tandî in proportionibus ex zqualitate, quando

. pro:a f, tvfui. l d; t’a. rom?!" gnan,’ d 5.4:: lad 4 .4, and
5;! a «9-6C
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proportio cil ordinata. Sinr enim primum "US

aux," maguitudines A , B , C, 8c allai trcs D, E, F:
fig. h fitquc A, ad B, ut D, ad L; & B, ad C,

’., ut E, ad F. Dico quoque a); æqualîtatc en:
I ’ Il A, ad C, ut D, ad F. Sumptis cuim ipfarum

A, D, æque multiplicibus G, H: Item ipiarum
B, E, æquc multiplicibus l, K: Item ipfarum

. Ç, F , æquo multiplicibus L, M; cum fit A,
l prima ad B, focundam, ut D , renia ad E, quat-

aÆÏu-m ram, arrit quo uc G , multiplex prima; A , ad
A , multiplicem ecundæ B, ut H, multiplex ter-

, tiæ D, ad K, multipliccm quartas E. Eadcm
. ratione, cum fit B, prima ad C, fecundam, ut

5441,21". E, renia ad F, quatrain; berit I, multiplcx pri-
Amæ B , ad L , multiplicem fucundæ C, ut K,
multiplex. tertiæ E, ad M , multipliccm quartz

« , F. Quoniam igitur funt trr-s magnitudinrs C,
I, L, 8c alla: trcs H, K, M, quæ bînæ in ca-

ncanât. idem proportione fumuntur; cfit ut fi G , prima
I fupcrat tcrtiam L , li.p:rct neccifario quoque H

narra Êxtam M; Et li æqualis, æqualis; Et li
ï cficit, dt’ficiar. ltaquc cum G , H, æque mul-
tipliccs prima: A , St tvrtiæ D, Vcl deficianr una
ab L , M , æquo lllU’ÏlÎA’IÎClbLlS feeundæ C, 8!

uartæ F, vcl una æ malt-s lin: , vcl una exce-
ant: in quacunquc maltîplicatïonc fumpta fiat

a ,6, de]. ca multipliait: fic i; A, prima ad C, fccundam,
l’ami. ut D , tcrtia ad F, quartant. Quod cit propofi-

rum.
Deinde fint plurcs magnitudincs tribus, ira ut

fit etiam C, ad N , ut F , ad O. Dico adhuc
clic ut A, ad N, ira D, ad O. Cum enim jam

- tir oilcniiim in tribus magnitudinibus cire A, ad
a; , c à. BC, ut D, ad F: ponatut autcm Ô, ad N, ut

v» li, ad O crunr trcs magnitudmes A, C, N, 8:

3:;va .fiununtur. Ergo a): æqualitate in tribus magni-
fia , : l . tudinibus oflcnla, rurfus crit , ut A, ad N , ita
k. . D, ad O. Eodunquc modo idem oflcndctur in

. b D o r n . w oa v a quinqua magnitudimbus, pcr quatuor; ficut id in
quatuor demonitratum fuit par trcs; Et fic de

pluri-

o CAra 31v æ A,
°tt bu"æ- itæ’) .404. .vth Kl U ’- h
n, 1* ùxfiæ y s 1K EI-Èz . tx A à

113. 4! ,
v

”’ aliæ trcs Î) , F, O , quæ binæ in cadcm rationo
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LIBERQUINTU&Œn:
pluribus. lraque fi fint quotcunque magnitudig
mes, 8re. Quod crar cflcndendumg’

THan23PR0Poazæ,üfi
Si fint tres magnitudincs , aliæque ipfis

æquales numcro , quæ binæ in eadem ra-
tionc fumanrur , fucrit autem perturbata ea-
rum proportio: Etiam ex æqualirate in ca-
dem rations crunc.

DEmonflrarur hic ratio ex æqualirare, quando
proportio cit porturbata. Sint enim (res mag-

nitudincs A, B, C , dz aliæ rrcs D’, E, F fir- 713.331
que perturbant carum proportio, hoc cit , En urfiSt a’:
A, ad B, ira E, ad F; & ut B, adC ira
D, ad E. Dico quoque éx æqualitare e e ut
A, ad C, ira J) , ad F. Sumpris enim ipfarum
A, B, D , æquc multiplicibus G , H, I; Item
iplarmn C, E , F , æquo multiplicibus K, L,
M. aErir ut A, ad B, ira G, ad H, cum G, ufm:
H, fiat ipfatum A, B, :1:un multipliccs: At ut k ’
A, ad B, ira cit E, ad li; &Igitur ut G ad H, bruni":
ira quoque cil E , ad F; cSed ut E a F, ira cr;.quint.
cit quoque L, ad M, quod L, M, iinr ipfarum
E, 1:, æquo multipliccs. dlgitur crit quoque ut arquait;
G, ad H , ira L , ad M. Rurfus quoniam en
li, prima ad C , l’ecundam , ut D, renia ad E,
quatrain ; cotit quoque ut H , multîplex prima: cQ,’quînfl

’ B, ad li, multipliçcm feeundæ C, ira I, multi- 7
pi"! tcrriæ I), ad L, muîtiplicem narra: E.
Quia ig’ztur funr rrcs magnitudines G, , K, 8c
aliæ ms I , I, , M , quæ binæ in cadem rarione
fununrur, clique camm proportio perturbata; ,- 1
cum oilcnfiim tir cire ur G , ad H. ira L, ad
M : Et ut H, ad K, ira I, ad L;ffit ut fi G,frl.9uim;
prima fupcrar terrîam K , lupcrer quoque quarta r
I, fextam M ; 8c fi æqualîs, æqualis, & li defi-
cit deficiat. huque cum G , 8: I, æque multi-
plions primæ A, 8c renia: D, à K, à M, æquo

O 2 4-.- mqu
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umlfiplîdbm facundæ C , 8c quartz F , vcl un
dcficîant, Ve] un: æqualcs fint, vcl nm exce-

g 6. lof. dam; gerit ut A , prima ad C , fccundam , ita
«in; 7 D, serti: ad F , quartam, quod dt propofitum.

.Itaque fi (in: tres magnitudincs , &c. Quod de-
monfirandum ergt.

hi’HLTHEOR. 24. PROPOS. 24.
’ Si prima ad fecundam eandem habuerit
rationem , quam tcrtia ad quartam; habue-
rit autem ô: quinca ad fecundam candem
rationem , quam fexta ad quarcam : Etiam

- c ofica prima cum quinca, ad feeundam
z . e m habebit rationem , quam terria cum

fexta, ad quartam.

Uod propofitîonc z. demonfiravît Euclides de
feta proportions multipliei , demonflrat hoc

loco de omni, proportionc , etiam irrationalî. Sil:
131ml. enîm A3; prima ad C , fccundam , ut DE, ter-
fign 3. I ria ad F , qummm; Item BG, quinta ad C fc-
* o cundam , ut EH, fcxta ad F , quartam. ico

.  ’ f ira elfe AG , compofimm ex prima ac quinta,
ad fecundnm ’C , ut dl DH, compofita ex tmîz

. I4 o Br farta, ad quantum F. Cam enim fit ut BG,
ad C, ira EH,*ad F, crit convertcndo ut C, ad
DG ira F ad EH. Quoniam îgîtur CH AB,:vïad à, ut ÈE , ad F, 8c C, ad BG, ut F, ad-

IN-JWÏW EH, acrit exæqualïtatc AB, ad BG, ut DE, ad
bls-îu’m- EH. bComponcndo igitur crit ut tota AG , ’ad

DG , in rota DH, ad EH. Itaquc cum rurfus
fit AG, ad BG, ut DH, ad EH, 8: BG, ad C,

cnqtdflt- ’ut EH, ad F: reritcx æqualîtatc AG, ad C, ut
DH, oad F. Quod dl propofitum. Si prima m-
tur ad feeundam enndcm habucrît rationem , 8(6-
Quod cm demonfirandum.

THEOR.
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THEOR.k25. PROPOS. 25. m;
Si quatuor magnizudines proportionaies

fucrint: maxima 62; minima rehqms duabus
majores erunt.

[t enim AB, ad CD, ut E, ad F, fitque AB,,ITJBXÂ’QM : a,
omnium maxima, 8c F, minima. DICO dues 173-4.,

AB, à F, fimul clic majores duabus CD,, &LmM. g. . v 2...,
E , fimul. Auxëratur enim c): AB, ma nitudo T i ’ *
AG, æquaiis ipli E; 8c ex CD , alia H, æ-
qualis ipli F. Erit îgïtur AC , ad CH, ut E,
ad F , hoc cil, ut AB, ad CD. Quare cum titi
rota AB, ad totam (Il) , ut ablata AG, ad abla-
tam CH z cari: quoque ut rota AB, ad totam troquât,
CD , un reliqua GIS , ad reliquam HD h
El! autcm AB , (cum fit omnium maxima) .
major, uam CD. lgirur 8: GB, major crit ,
quam H . Quoniam vcro AG , 8c E, æ-r

uaies flint; 11 ipiis addantur æqualcs F , 8c
H, nimirum F, ipfi AG, & CH, ipfi E, fient

AG, 8c F , fimul æqunlœ ipfis E 8: CH, fi-
mul. Addiris igitur iuæquaiibus dB, 8: HI),
fient AB, 8c F, limul magnes quam E, 8: CD,
fimul, cum CB, li: major quam HD. 0d
en propofizum. Si aga quatuor magnitu ines ,
proportionalcs fucrint , &c. Quod crac demon- .
llrandum. l ,5 in , A u...- .- v

SCHOLIUM
Hi: fine": Euclide: impuni: quinto lib". Vera»:

guia Campamu , 69’ "ennui alii adjitimn dia.
uafdam propofitiom: , quilnu [apenumero gravi-flint
bilaient, a; .Arcbîmeder , Apolloniu’ , 704mm;

Regiowontanm, Cf alii amatir, cargue pali MIME
Euclidi: , titan; plaçait en: hic ariane libre an-
Ieélen, (5’ maxima, qu fieri pote , bruita: dl:-
zmxflmre , ne: non à: nanan»), «fiât»: propofi- V

d O 3 ’ ’ tian!!!»
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liant»: Endidi: "ferre. Un"!!! dan-m traduntur
de mmttdinibn: impraporzimaliâm, quam»: prima
64:11.

[THEOR. 26. PROPOS. 26.
Si prima ad focundam habucrit majorem

Ô".2,*IÇÜzm toporuonem , quam tertia ad quarmm:
J; , j abcblt convertendo focunda ad primum mi-

(hjldn fl.wtg:xrâm propomonem , quam quarra ad ter-

TABXXL’ abeat enim A, ad B, majorcm proportioncm,
fig. y. quam C , ad D. Dico proportionem B, ad
. , A, 1 A , minorem cire propanone D, ad C. Intel-

.ligatur gnim efîe E , ad B, ut C, ad D; critquc
BIOPOHIO A , ad B , major quoque quam E, ad

nomma. , a 3C Proptcrca A , major crit quim E.
b831ünt. bQuarc minot crit proportio B, ad A, majoral],

quam B, ad E , minorcm: Scd ut cit B, ad E,
ira efl convartendo D , ad C. Igitur proportio
B, ad A , miner en: quoque, quam D , ad C.
Quod en propofitum.]

nui]. [T HEOR. 27. PROPOS. 27.
Si prima ad chundnm habuerit majoral)

634...», advfigroportionem, qùam renia ad quartam: Ha-
ki cbit quoque viciiiim prima ad romain ma-

jorem proportionem ; quam facunda ad
quartam.

nana Abcat enim A ad B, majorcm proportio-
fig- t. nem, quam C , ad D. Dico permutando

majorcm CIT.- uoquc proportioncm A , ad C.
quamNB, ad . lntciiigatur namquc cm- E,

j ad B, ut C, ad D, eritque proportio A . ad B,
"01”!"- major etiam quam E, ad B: aldcoque A, ma-
H;’.-1’i”mjor crit quam E. bQuare major crit pmpomo

3
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A, ad C, uam E, ad C. cQuonîam veto per- flânât.
mutando c , ut E, ad C, in B, ad D, (cum
pofita fic E, ad B, ut C, ad D.) lgirur propor’-
tio A, ad C, lllàljnf quoque crit quam B, ad
D. Quod cit propufitum.]

[THEORngROPoazaQWJ
4Si prima ad fccundam habucrit majorem 57.411,39 u,

proportioncm , quam tarda ad quartam: a L4? 7’
IIabcbit quoque compofita prima cum-fe-d
cumia, ad fucundam majorcm proportionem,’
quam compofiza tamia cum quarta , ad qua;-

tam. .SI: major proportïn AB , ad BC , quam DE, TABXXI-
ad U7. Dico 8: cgnnponçndo majorem efÎc fig. 6.

proportioncm AC , a’i 15C , quam DF, ad EF.
lnulligatur enim cire CB, ad BC, ut DE , ad
LE; critquc proportio AB, ad BC, major quo-
que, quam GE, ad 15C; a ldcoquc AB, major ne quin:. 
quam (513. Addita ergo cmnmuni BC; fictAC,
"MOT quam CC ; à malmquc proplcrca crit pro- b8. quint.
portio AC, ad BC, quam GC, ad 13C. Scd
componcndo , tu! dt CC, ad BC, ira dt DF , magnum.
ai kF, (quod potin fi; Cd, ad BC,’ut DE, ad
IF.) Major (and) criun crit proportio AC, ad L...
BC, quam DF, ad EF. Quod cit propoli- v.
mm]
[THEORQQPROPO&29a&

Si compofita prlma cum facunda ad fc-ÊÏü-flëêü’uœ
cundam majorcm habucrit proportioncm ,
quam compotica renia cum quarta ad quar-
tam: Habcbit quoque dividendo prima ad
fucundam majorem propordonem , quam
tercia ad quartam.

It major proportio AC , ad BC , quam DF, 7482111-
ad EF. Dico 8c dividende majorem elfe prO- fil- 6.»

O 4 por-
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portionem AB, ad BC, quam DE, ad EF. In-
telligatur enim elle GC, ad BC, ut DF, ad EF,
critquê proportio AC , ad BC , major quoque

5159m Prràponione GC , ad BC: a ideoque major crit
A , quam GC. Ablata ergo commuai BC;

bayant. major cri: AB, quam GB: LAC prnptcrca major
criteJnoportio AB, ad BC , quam L113 , ad BC.

quam. :S dividende, ut eft GB, ai BC, un cil DE,.ia purins ad EF. (Pofita namquc cit GC, ad BC, ut
i i" * DF, ad EF.) Igitur major quoque crit pro-

portio AB , ad BC , quam DE, au EF. Quod
cit propofitum.]

1m: [THEOR. 30. PROPOS.’3o.

Si compofita prima cum fecunda , ad fe-
cundam habuerit majorem proportionem a
quam compofita tertia cum quarta, ad quar-
tam: Habcbic par converfionem rationis,
prima çum feeunda ad Primam , minorem
propomonem , quam toma cum quarta , ad
ternam.

743xx1,SIt maior Soportio AC , ad BC, quam DF,
fig, 1 , ad EF. ico par convcrfioncm rationis, mi.

norem elfe proportioncm AC , ad AB, quam
DE , ad DE. Cum enim fit AC, ad BC, mac

1:94:53. jor proportio, quam DE , ad EF; acrit 8: divi-
dende, major proportio AB. ad BC, quam DE,

W flaquât. ad EF. bQuarc convertendo, minor crit pro-
W’, ciùfmfin’portîo BC, ad AB, uam EF , ad DE; cAc

U propterea 8c componcn o , minor crit proportio
totius AC , ad AB , quam totius DE , ad DE.
Quod cit propofitum.]

Ù THEOR.
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[THEOR. 31. PROPOS. 3:. un;

I .Si fin: n’es magnitudincs t, 6; alite ipfis
æquales numero , fitque major propane
primæ primorum ad focundam, quam prima:
pofizcriorum ad fecundam; [rom locanda:
priorum ad tertiam major, quam icoundre
pofteriorum ad ramdam: Eric quoque ex æ-
qualitate major proportio prima: primum ad
tertiam, quam prima: poikcriorum ad rur-
trama

In! tres magnitudincs A , B , C , 8: aiia: trcs T
D, E , F , fitque major proportio A, ad B,fig, a

quam D , ad E : Item major B , ad C , quam *
E, ad F. Dico ex æqualitatc majorcm quoque
cric A, ad C, quam D, ad F. Intuliiganr enim
cire G, ad C, ut E, ad F, critquc proprcrca
proportio B ad C , major, quam G , ad C;
a Idcoquc , major crit uam G. szre "w,
bmajor crit proportio A , ad , minorcm quam bayait
A, ad B, majoraux: Ponirur autan] proportio
A , .ad B , major quam D , ad E. Mulro une
major crit proportio A , ad G, quam D, ad E.
Intelligatur rut-fus erre H, ad G , ut D, ad E;
erirque ropterca major proportio A, ad G ,
uam , ad G; cIdcoquc A, major crit, quam uam;

I dQuam major quantiras A , ad C , habubit dam.
majorcm pr0portioncm, quam miner quantitas ” H a
H, ad candcm C: :Atqui .ut H, ad C, ira cit, «un,
ex æjualitatc D , ad F. (quoniam u: D, ad E,
itaçl H, ad G;’& utE, ad F,,îtl G, flic)
Major ergo proportio quoque crit A , ad Cl,
quam D, ,ad’F, Quod cit propofitum.] .

O 5 THEOR.
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[THEOR. 32. PROPOS. 32.
Si fint tresamagnitudincs , 8: alise ipfis

æquales numero , fitque major proportio
prlmæ priorum ad feeundam, qoam focundæ
poflzeriorum ad tertlam; Item iccundæ pno-
rum ad tertiam major , quam prima: poire-
riorum ad focundam: Eric quoque ex æqua-
litate, major proportio prima: priorum ad
tertiam, quam primæ polÏcriorum ad ter-
tiam.

51m trcs magnitudincs A , B, C, 8c alias tres
D , E, F, fitquc major proportio A, ad B,

îsmm E , ad F. Item major B , ad C, quam
, ad E. Dico cm: quoque majorcm propor-

tionem ex æqùalîtatc A, ad C, quam D, ad F.
Intelligatur enim erre G, ad C , ut D, ad E,
crîtquc proptcrca proportio B , ad C, major
uam G , ad C. aldeoque maJor crit B, quam

bQuarc major crit proportio A , ad G , mî-
norcm, quam quidem A, ad B, majorcm; Ed
autcm proportio A , ad B, major quam E; ad

-F. Multo ergo major eü proportio A, ad G,
uam E, ad F. Imclligatur rurlus cm; H, ad
, ut E, ad F; Eritquc proptcrca major pro-

portio A, ad G, quam H, ad G; :îdcoque ma-
jor crit A , quam H. dQuocirc-a A , major ad

, majorcm habebît proportioncm, uam H,
mînor ad candrm C: tAt ut H, ad , in et!

I ex æquaîîrate, D , ad F. (Quoniam ut D , ad
E, ira cil G, ade, 8c ut E, ad F, ira efi H,
ad G.) Major ergo etiam cit proportio A , ad
C, quam D, adF. Quod cit propofitum.]

A; l THEOR.
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[THEOR. 33. PROPOSa 33. mû;
Si fucrit majorproportio totius ad tomm,

quam ablau ad ablatum: En: 64 rcüqm ad
rcliquum major proportio , quam tonus ad
10mm.
SIt major proportio rotins AB, ad totam CD, 1’43.

quam ablatæ AE , ad ablatam CF. Dico 8c XI"-
proportioncm reliquæ EB, ad reliquam FD, ma- fis- L.
jorem c112: , quam totius AB, ad totam CD.
Cum enim major fit proportio AB, ad CD,
quam AE , ad CF; acrit uoque permutando , "Wh
major proportio AB, ad E, quam CD, ad I
CF; 6 ac proprerea , par converfioncm rationis , 530W,
mînor crit proportio AB, ad EB, quam CD,
ad FD. t Permutando igîtur , minor quocige canant.
crit proportio AB , ad CD , quam EB, ad F ,
hoc elt , EB, reliqua ad reîiquam FD, majore!!!
habebît proportionem, quam rota AB, ad totam
CD. Quod cit propofitum.]

[THEOR. 34. PROPOS. 34. nm.
Si fiat quotcunque magnitutïines , aliæ "

ipfis æquales numcro, litquc major propor-
tio prima: priorum ad primum porrtoriorum,
quam fecundæ ad focundam; dt hæc major,
quam terLiæ ad tertiam ; 8c fic dcîncçps:
Habcount omnes priores fimul ad cames
pofteriores fimul, majorcm proportionem ;
quam omne: priorcs , refléta prima , ad
omnes pofieriores , refléta quoque prima;

,minorem autem ,, quam,pr1ma priorum ad
.pmmam poüeriorum , majorem demque eu-
am , quam ulLima priorumr ad ultimam po-

fienorum. - A751m primum tics magnitudîncs’ A ,’ B , C, 8c a”?
aliæjrcs D, E, F. Si: autan major propor- XI"-

tiofite 3:
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tio A , ad D ; quam B ad E; Item major B,
ad E, quam C, ad F . Dico proportionem ipli-
mm A, B, C, fimul ad ipfiis D, E, F, 6mn!
najorem elfe proportion: ipfarum B, C, fimul
ad ipfas E, F, fimul; minorcm veto , proportion
ne A ad D; majorcm dcnîque etiam propor-
tione ’, ad F. Cum enim major fic proportio

tannin!- A , ad D , quam B, ad E ; a crit permutando
mw- major A, ad B, quam D, ad E. 17 Igitur com-

. .. penaude, major crit pr0portîo ipfarum A, B,
fimul ad B, quam iplarum l), E, fimul ad E;

and.» cPermurando ergo rurlus , major crit proportio
A, B, fimul ac D, E, fimul, quam B, ad E.
laque cum rota A-, B, ad totam D, E, majo-
tem habcat proportioncm, quam uhlan B, ad

6334W. ablaram E; dhabcbit quoque reliqua A, ad reli-
am D , majorcm proportioncm, quam rota
, B , ad Imam D, E. Eadem rationc, major

ait pr0portio , B, ad E, quam rotins B, C, ad
.totnm E F: Multo ergo major crit proportio
A , ad D, quam B, C, rotius ad toram E, F.

cannât. ePermuramdo igirur, major cric proportio A, ad
flagrant. B, C, quam D, ad E, F ;f& componcndo cr-

- , o major dt proportio totius A , B, C , ad B,
211-1W- à, quam torius D, E, F, ad E, F, g Et rurfus
- permutando major proportio omnium A, B, C,

fimul ad omncs D, E , F , fimul quam B, C,
ad E, F, quod cit primum.

Iraquc cum fit major proportio totius A, B,
U C, adtotamD, E, F, quamablatæB, C, ad abla-

hnfi’" am E, F, fieri: 8c major proportio reliquæ A,
ad reliquam D , quam totius A , B, C, ad to-
tam D, E, F, quod en (ecundum.

. Quoniam vero major efi proportio B, ad E,
itTW’ uam C, ad F; icrit permutando major qquue
haïr," Ë, ad C , quam E, ad F; l8: componendo,

. major rotins B, C , ad C, quam rotins E , F
.15"de F , 18: rutilas permutando, major B, Ç, ad

E , F , quam C , ad F. Eü autem major. pro-
1,3? portio A , B , C, ad D, E, F, ut oftcndxmus,

.2 quam B, C, ad E , F. Malte ergo major en:

’ Profa).
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proportîo omnium A , B , C, ad omncs D, E,
F , quam ultima: C , ad ultimam F , quod cit
rerrium. ’ . , "Deinde fin: quatuor mngnêtudims utrobîque
cum cadem hypothrfi, hoc dt, fit quoque major
proportio rerriæ C, ad F tertiam , quam G ,

narra: ad H, quartam. Dico eadem confequi.
r enim jam in tribusjefl oflcnfum, major en:

proportio B, ad E , quam B, C, G, adE, F,
H. Multo crgo major crit A , ad D, quam B,
C, G, ad E, F, H. mPermurando ergo major
crit A, ad B, C, G,Xua.m D, ad E, F, H,
nô: componendo major , B, C , G , ad B,
(J, G, uam D, E, F, H,ad E, F, H, 08:
.pcrmutan o A, B, C, G , ad D, Eh F, H,
major quam B, C, G, ad E, F, H, quod en

primum. ’largue cum fit major pt ortie rotins A , .B,
C, , ad totam D, E, , H, quam ablatæ
B, C, G, ad ablatam E, F, H, petit 8c reliquæ.
A, ad reliquam D, major proportio, quam tori-
us A, B, C, G, ad totam D, E, F, H, quod
en fccundum.

Quoniam vero, ut in tribus en demonflratum;
majoroit proportio B , C , G, ad E, F, H,
uam G, ad H; &majorA, B,C,G,ad
, E, F, H,quam B, C, G, ad E, F, H,

ut fuît oficufum; mulro major crit proportio A,
B, C , G , ad D, E, F, H, quam ultima: G,
ad ultimam H; quod dt tcrtium. A]

Eadcm arre concludcs , eadcm confcquî fil
quinque magnitudinibus pet quatuor; 8c in fex
pet quinqua, à in feptem , par fcx, &c. que.
madmodum ofiendimus in quatuor , par trcs.
Confiat ergo tutu-m Theorcma, 8m]
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E U C L I D IS
.ELEMENTUM

S EjXTUMQ’

DEFINITIO. I.
Similes figuræ reéÏilineæ faut , qua: 86

angulos fingulos finguüs æqualcs habent, at-
que etiam - latera , quæ circum angulos æ-
qua3cs , proportionalia.

un. T triangule ARC, DEF , fimilia dicemur
1x11. - fi fuerim tquiarguld , in: ut angulu: A,
f8r4n angulaD; (78,1.ij E;0’C, ipfiF,

raquait; fit : Item laura cira: quater angulo: pra-
Partianalia , hoc a]! ,34: A8 , ad AC, "a DE,
ad DF; O’utAB, ad BC, imDE, ad EF,
a m AC, ad CB, ira DF, ad FIS.

Q4041]? anguli unira zquaIleuerint anguli: alte-
» rius, finguli fingulix, et laiera rifla alunie: angu-

la: non proportionnlia , nm contra; mm dicemur
tale: figura [imiter : Ex quibus confier, omnesfigu-
ra: refrilinea: quia): 1414:, (9* «gaineras, qua 0*
angulo: (7’ latere abent numero æqualia, ejfe [imi-

Tll les, quanquam inter [a marin): fim intqualer. Cu-
à’m jufmadi fun: triangula aquilarera 6H1, KLM.

C f. Propter [natrum enim AquaIimem , crit GH , a;
a ’
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G! , ut KL, ad KM. lm» GH, ad HI, ut
KL, ad L.14, 0 G], ad’IH, ut KM, ad
114L , cum [emper fi: proportio aqualitatir. Idem
dzcendnm e]? de quadratix, partagent: aquilateri: (f
(quiangulu , nec non de hexagonir, heptagani: ,
ochgani: , 0’ de ahi: id genmfigurir reflilmei: 4-,
qumngnlix, arque aqmlateru.

DEFINITIO. Il.
Rcciprocæ autem figura: fimt , cum in d

utraque figura antecedcntcs C52 confcqucntes
rationum termml fucrmt.

UTfi in parallalagrmmù ABC D , EFGH, Ia- Td 3-:
tara A B , BC , lita proporrianaliafiærim lare- fiixz’:

ribla EF, F0 , a: utrobique fit 0’ ameredem, (7’ D
’confèquem diverfarum propomaman, hac efl, wifi:
m proportio AB, ad 155", au; FG, ad BC, fin
"ardent A8 , ad F0 , que EF , ad BC; (tangue 1
enim moda A B, (Il ameredem unira proportianircr
BC , cadeauta: alteriu: , in figura ABCD, que-
madmodnm v-prima mode EF , cf? confucjuem uni-
m, 0’ F G , ameædem alteriru; vcl [manda made
F6 , confeçvcm, 0’ EF , ameædem , in figura
EF G H ,) dicenmr hajufmadi Parallelogmmma reti-
prora , quflmir fimilia non fiat. Stmilitcr mon 7-13.
triangula [KL, MNO, nerprun, fifuerir a: I K , X111.
ad MN, ira M0, ad IL; vcl ut IK, ad MO,ÎK’« END-
ira M N , ad IL. Neq’n "ternirai me inwmflê
apnd Geometra: ufum reciprararum figuramm in ahi:
fi guri: , quam in parallelagramm: a" trian-

guliL ’
DEFI-
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DEFINITIO. m.
Secundum extremam , 6: mediam ratio-

ncm recta huez fréta cffe dicxtur, cum un
un ad majus fegmentum, ira majus ad
minus fe habuent.

l [inca rafla quai: A8 , ira dividamr in C .
inaqualiter, a: fit, quemadmodum ma A8 , ad

naira fagmemum AC, ira AC, mjmfegmmum
ad CB , mina: fagnemmn; dicamr divifa efl’efe-
cundum extremam, (2’ media»: rationna.

DEFINITIO. 1V.
AIEÎCLKÏO cujufque figuræ eft linea perpen-

diculuris a varice ad bafin deduéh.

SI à venin A , trianguli ABC , ad bafin BC,
pu-pendtculnrir ducamr A0 , dia-ma hac perpen-

maltai: , almudo trianguli ARC 3 ira m ramant
dimmr habere altitudmem trianguhrm , quanta cf?
foranzdlculari: A G. Su: etiam perpendicularir D H .
du la a l) , vampe trianguli DEF , ad bafin E F ,

.mz’ purin E, panama», appellaln’mraltituda trian-

SHÜ DEF. [lagune fi draina" figurarum Perpendi-
palme; à verticibu: ad [rafla ( five ha poindra finl,
five non) demrlfa , filtrant aqaaIèJ, tandem dlcefl-
Mr hujufmodr figura baba: altimdinam. Tant au-
tan huiufmdi perpendicularer mon agnate: , cum
bafe: figurera», a amine; in «fait» conflirutifiæ-
ria: parallelir , cujafmodijunt perpendiculares A6 ,
DH , triangulorum ABC , DEF , in eifdempa-
ralleli: conflitutnrun. Cm enim anguli 16H,

DHG ,
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D116 , interni ex eadem parte fait dauba refit:
aquale: , immo duo refli; a mon "il; AG, DH, "3le
Parallela; Sunt me»; 0’ AD , GH, parallela,
en quad panantur triantgula in eijdem’ efle paralleli:
conflilura. IgiIur parallelogrammum crit ADhG’;
bac propterea laiera ofpafila A6 , DH , aqualia 53441115!
arum. Eandem igirur dzcemur en triangule ballera
altitudinem. Quod fi in ezfdem trianguli: ventres.
Panama C , 0 F, bafe: une JE , (7’ DE; ne»j
babelzunt en candem altitudinem. Perfendicularù
enim dufla ex F, ad Enfin DE, primum»: aqua-
li: non efl perpendiculari ex C, ad [rafla AB, de-
dufla , cum ne: triangula ipfa in «Ida. parallelù
Puffin! conflitui , ut manifeflum rfl.

Reflr axera al: Euclide almudofigum cujufwir de-
finita e]? per lineam perfendttularem, qua à vernie
ad bajin dedumur : quantum , ut [mat Prolnnaur
in libella de Analemmate, (9* refereme Simflicia,
in libre de dimmfiane , menfura eujujcunque rai
daller efl’è flan, delermmaraque, 0’ mm indefinita:
Inter "une: aure»: "fla: lima: , ferrer qua: mérita
Gemma , fieu: (7’ vulgw, mania metiunlur , fila
lima perpendicularis terra efi , determinauque longi-
tudinir, alla autan 0mm: interne indexerminataque.

DEFINÏTIO. V.
Ratio ex rationibus componi dicitur , cum

rationum quantitatcs inter fe mulaplicatæ,
ahquam eflecermr rationem.

QUom’anr denaminator cujurliler papmioni: M5
fripait , quanta fit magnitude amendent (la

Confeqmtm ; (ut dm «minuter quadrupla proportio-
m’r. , tramp: 4.. qflmdit , m quam: profarmne qua- i

a P
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W. mandatent magnitudinm quater toutim"
au quem!» ; diminuer 0ere proportionù flib-
qtttdruplæ, viddicet i. indicat antecedemein QI]? par-
ut» quartant cinfiquentù, (70.) dici filet propterea
damntiaatar à Geomtri: , quantita: proportionit; ut
il" figuifiut quantita: alicuju: propartimi: , quad
dandinant. Vult igitur ba definitia , proportio-
nna. fliquer» ex duabut , ml pluriâutproportianibu:
W011i, quada baramdcnanunataret, feu quanta-
m inter f: multiplient: (fleurât dia» proportionna,
fait (ut vend! Zamlærtut) efecerint illiut proportianit
quantitatem , five dencmimtarm. Ut proportio
duodecupla camponi dtcitur ex dupla , 0’ fixtupla;
quoniam denaminatar proportionit duodecuplt, nini-
m- l a. producimr ex multiplication: denominatarit
dag]; oportionit, mmpe ex z. in danominatorm
fixtup a , hoc efi, in 6. Sic’eadem proportio duo-
decupla dicitur campani ex tripla (9* quadrupla.
Nom ex multiplication g. in 4.. produtitur idem
dominant" n. duodtcuplt proportionit. and":
ratine priportia trigecupla compani dicitur ex dupla,
tripla , 0* quintupla. Nain barra» dmamimttom
z. g. 5. inter [à multiplÏCûli gignunt 30. dem)-
uinatorem illiut.

l’arro qræmndmadttm in magnitudinièa: continue
proportiaualibm , proportio prinu ad ultima»: tonl-
pom dicitur ex proportiane prima ad fecundam, 0’
ficundæ ad tertiam , 0’ tartit ad quartant , 0?.
au illa ex hit intermediit ronfla, (7 illna dem-
minator ex harum denominataribu: inter [a multipli-
catit producatur, m quinto libre dejfin. Io. expofui-
taux: ita a: fifaerint dut propartianet qui" inter-

Ïmadia , ex quibut dtcitur componi, dicatur pnpmio
prix»: magnitudini: ad ultima»; duplicata proportionit

prima ad ficundam; ji tret, triplicata, ou. flic
mon
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etiam in magnitudinilzu: quilmfctmque ardirtepofitit,
proportio prima ad ultima»; dicetur campai ex pra-
partione prima ad femndam , (7 fecundz «hmm»,
0’ tertia ad quartant, (7:. dona: extiterit propor-
tio; quaniam dencmimztar proportioni: prima magni-
tudimt ad ultima»: confurgit ex denommatoribu: pro:
partionum intermediarum inter fe multiplicatit.

DEFINITIO. VI.
[Parallelogrammum fecundum aliquam re-

&am lineam applicatum , deficcre dicitur
parallelogrammo quando non occupat totam
lineam. Excedere vero , qua’ndo ’occupat
majorem lineam , quam fit ea , feeundum
quam applicatur: ita tamen, ut parallelo-

ammum deficiens , aut excedens eandem
abat altitudinem cum parallelogrammo

. applicaco , conflituatque cum eo totum u-
num paraüelogrammum.] ,

Slt data "fla linea AB, fipra quam conflituatur 743
parallelogrammum ACDE , quad mm occupe: [gallo

tout»: limant AB, [Ed defit CE; (9* dufla BF, . I
parallela ipfi C D, doue: au»: ED, protrafia conve-
niat in F , enmpleatur "mon parallelagrammum
ABFE. Pmallelogrammum tgitar AD, applica-

ltum ficuadum. raflant AB, deficere dtcitur parolie-
lagrammo DE . in: ut DB, appelletur defeflut.

Rurfut fit data "(la lima AC, fitpra quam ami
fiituamur parallelngramum ABFE , quad babel:
latin A8 , mafia refla data AC; 0’ ducatur CD,
BE, parallela. Parallelogrammum igitur AF ,
applicatum jècundum raflant AC , exaedere dicitur
parulltlogramm DE, ita ut DB, mm" muftis.

P 2 e THEOR.
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THEOR. I. PROPOS. I.
Triangula 81 parallelograïntm , quormn

-eadem fuerit althudO , ita le habent inter
fe , ut hales.

Sl’nt duo triangula ABC, DEF, caudçm haben-
tia altitudincm, quorum bull-s BC, EF. [nm

duo parallclogramma CG , EH , ejufdcm altitu-
dinis , quorum cædem hales BC, EF. Dico in
cm: triangulum ABC, ad triangulum DEF, 8:
parallclogrammum CG , ad parallcloarammum
’EH , ut et! bafis BC, ad balîn EF. Hoc en, li
bafis BC, flatuatur prima magnimdo, 8c bafis
EF, fccunda: At trinngulum ABC, vcl parallc-
logrammum CG, tcrtia, 8: trinngulum DEF.
val pamllclogrmnmum EH , quarta, 3:un mul.
tîplicia prima: ac terris: ab æquo multiplicibus
fecnndæ 8: quarta: vcl una dcficcrc. vcl una æ-
qualia elfe, vcl nm cxccdcrc, ut dcfinitio 6. libr.
y. exigu. Colloccntur enim mm triangula, uam
parallclogrnmmn inter cnfdcm parallclas H,
LN, (Nam ùt in defin. 4. dîé’tum cil, trianguh
ac parallclogrammn tum dcmum candcm habe-
bunt altitudîncm, cum inter cafdcm fucrint con-
Rhum par-.tllclns , fic enim perpendicularcs à ver-
ticibus ad lnlls [fumure æqtmlcs crunt,) ’& ex
BL , funmxrtur quotcunquc rafla: B1, 1K. KL,
ipli BC, æqulcs; Item ex EN, abfcindantur
(Brotcunquc ruche FM . MN, æqualcs reélæ PIF.

clndc ex A, 84 l), dcducnntur Raz AI , AK,
a38æriml-AL; DM , UN. nerunt igîtur triangula ABC,

Ali), AKl, ALK, fuplsr æqualcs bafcs, 8L
inter enfla-m p«1r.tl!:las conllituta, inter fe æqnn-
lin. Endum ratîonc æqunlia crunt triangula Dlil’,
DFM , DMN. Quam multiplex c0: ergo recta
CL, recta: BC, mm multîulcx quoque crit trian-
gulum ACL, trinxguii ABC, & quam multipch
dt méta EN , mâte El? , mm quo uc multiplex
crit triangulum DEN, trianguln D F, qui: in

. t0!
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lot trian ula æqualia funt divifa tota triangula
ACL , EN , in quot reé’tas æquales feâæ fue-
runt totæ refila: CL , EN. Quoniam veto fi ba:-
fis CL , æqualis fucrit bafi EN , bnecelïarîo tri- 538*er
angulum ACL, æquale cit triangule DEN ac
proinde fi CL, major fuerit quam EN, nece aria
ACL , majus cit quam DEN, 8e fi minor, mi-
nus ; deficîcnt propterea una CL , 1’683, 8c tri-
angulum ACL , æque multiplicia prima: magni-
tudinîs BC, &tertiæ ABC, ab EN, re&a&trian-
gulo DEN , æque multiplicibus facundæ EF, &.
quartæ DEF , vcl una æqualia etunt , vçl una
excedcnt fi ca fumantur , quæ inter le refpon- o
dent. aéuare quæ propOrtiO et! prima: BC , ad a 6.-defl
fecundam EF, bafis ad bafim, ca a! tertîæABC, quina. ’
ad quartant DEF, trianguli ad triangulum. Sicut .
igitur halls ad bafin , in cit triangulum ad tri-
angulum. Quod cit propofitum. -Quoniam autem but triangulum ABC, ad tri- blffiublt...
angulum DEF, ira cit parallelogrammum CG, , ’
(cquod duplum elt trianguli ABC,) ad paralle- cum
logrammum EH; (dq’uod cit duplum triangulidM’P’ïW
DEF,) perfpicuum dt, eîta quoque elle paralle-uhquint.
logrammum ad parallclogrammum, ut en bafisl
ad bafin. Quod tamen codem argumento con-
firmari potelt, quo ufi fumus in triangulîs, fi
prius ex punais l, K, L, educantur refis: pa-
rullelæ ipli BG; nec non ex punétis M, N, pa-
rallelæ ipli F H , &c- Triangula îgitur 8e paral-
lclogramma, quorum eadem fuerît altitudo; ita
fe habcnt inter fe , ut haras. Quod en: demon- .
(trandum. l - a

’THEOR.,2. PROPOS. 2. il;
l si ad unum trianguli 13m8 parallela .duéta.

fuerît rcEta quædam linea , hæc l proportio-
naliter fecabit ipfius trian uli lattera. Et fi
trianguli lattera proportion ter feéta. fuerint,

P 3 qua:
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quæ ad feâiones adjunéica fucrit rafla linea ,
crit ad reliquum ipfius trianguli latus paral-

Tll. IN triangule ABC , ducatur primum mêla DE,
30mn Parallela lateri BC. Dico lare-ra AB, AC,
fig» "9 feéta elfe proportionaliter in D, 8: E , hoc en,

elfe ut AD, ad DB , ira AE, ad EC. Duâis
:3;pr enim reâis CD , BE, aerunt triangula DEB,

DEC , fuper candcm bafin DE, 8c inter .cafdem
parallclas DE, BC, conflîtuta inter fe- æqualia.

b7.qniat. b une ut triangulum ADE , ad triangulum
D B iita cfl ,triangulum idem ADE, al triangu-

c Igfiqt. lum DEC: tAtqui ut triangulum ADE, ad tri.-
i angulum DEB, na cit bafis AD , ad bafin DB;

(cum hæc triangula fint elufdem altitudinis , ut
comtat, fi par E , agatur parallela refila ipliAB.)
8c cadem ratione, ut triangulum ADE, ad trian-

. gulum DEC, ira cf! bafis AE, ad bafin EG.
duîqtdnt. dUt igitur AD , ad DE , ira cit AE , ad EC,

I (cum ha: duæ proportioncs cædcm lint propor-
tioni trianguli ADE, ad triangulum DEB, 8c
eiufdem triangulî ADE , ad triangulum DÉC.)
Quod cit propofitum.

86cc: deinde méta DE , latera AB, AC, pre-
portionaliter. Dico DE , parallelam e111- relique
lateri BC. Duâis enim rurfum mais CD, BE,

e îïfixt. tarit ut bafis AD , ad baliu DE , ita triangulum
ADE , ad uiangulum DEB , cum (in; quidem
altitudinis : Ponitur autem ut AD, ad DB, in

tuyaux. AE , ad EG. flgitur crit ut triangulum ADE,
ad triangulum DEB, ita AE, ad EC: Sed rur-

g I. fin. fus gut bafis AE , ad bafin EC,’ ita et! triangu-
lum ADE , ad triangulum DEC, cum fin: alti-

birq-àrt- tudinic ejufdcm blgitur ut triangulum ADE,
0 O ’ad triangulum DEB , ita et! triangulum idem
’9-1W”’--ADE, ad argan ulum ’DEC. iÆqualia ergo

fun: triangula D B , 8e DEC : ac promettez,
Hum cum candem habcant bafin DE , tinter cafdem

crunt collocata parallclas. Igitur parallela cil
DE , ipli BC, quad cl! propolitum. Si itaquâ

a
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rad unum trianguli lams parallela dual filait,
&c. Quod erat oflendendum.

THEOR. 3. PROPOS. 3. si;
Si trianguli angulus bifariam feétus fit ,

fecans autem angulum reéta linea feederit de
bafin: bafis fegmenta eandem habebtmt ra.
denem , quam reliquat ipfius trianguli lattera.
Et fi bafis fegmenta candem habeant’ratio-
nern ,’ quam reliqua ipfius trianguli huera;
reflet linea , quæ à vertice ad feéîionem
producitur , bifariam fecat trianguli ipfius

angulum. :7IN triangule ABC , méta AD, fècet primo an- 743-
gulum BAC, bifariam. Dico elfe ut BA, ad 47m”

AC ira BD, ad DC. A atur enim par B re- fz- l3°
fia ÈE, parallcla ipli A] , donec cum CAf,
produéia conveniat in E; (coibunt autem omni-
ne BE, CA, propterca quad anguli C 8e CBE,
minores fun: duobus mais i. nm mimi I3.prn.
C, 8e CDA , a minores duobus reâis fier; "14mn;
lofit autem angulus CDA , angulo CBE , exrer- burent
nus interne, æqualis: erunt quoque C, 8e CBE,
duobus reétis minercs,) ceritque angëïus EBA, HEM
æqualis alterne BAD; 8e angulus , exre’rno
DAC. Cum îgitur duo anguli BAD DAC,
zquales ponantur; erunt 8e anguli EBÀ, 8e E,
inter fe æquales; dIdeoque 8e rcétæ BA EA, d apr-bai
inter fe æquales. eUt igitur EA, ad AC, ita "4""-
BA, ad eandcm AC. fAtqui ut EA, ad AC , f li 1""-
ira cf! BD, ad DG. Cam in triangule BGE, I
méta AD. fit parallcla men BE. gIgïtur ut sil-W.
BA, ad AC, ira e11 BD, ad DC. Quod et!

ipropofitum.
Sît deinde ut BA , ’ad AC , ira BD, ad DG.

Dico rcaam AD, bifariam feeare angulum BAC. .
Agate: enim rudes pei- B , rem BE , ipli AD,

A? 4 paral-
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bâimïparallçla coiens cum CA , protraâa in E.

Quomam ngîtur ut BA, ad AC, in. ponitur BD,
e L133; ad DC. e Ut autcm BD, ad DC , ira cit EA,

d ad AC; ( uod in triangulo BCE ,A rafla AD ,
hhgw; gît lateri B , parallela fait ut BA , ad AC,

9,71m". un EA , ad eaudem A . iÆquaœs igitur fun:
ç.pmni BA, 8c EA , inter fc , ac propzcrcn angmî

Çyærimi ABE , 8: E, anguilles quoque arum. :Cum i54-
’tur angulus AB , æ ualîs fic ahane [MU , 8:
anguluâ E , eXtcrno AC , crunt 8c duo angulî
EAU, DAC, inter fa æquales, quod cit propo-
fitum- Itaque fi trian uli angulus bithrinni fœtus
fit, &c. Quod erat gemonltrandum..

gy; THEOR.4. PROPOS. 4.
D Æquiangulorum triangulorum proportiona-
lia funt lacera , quæ circum æquales angu-
los , (S: homologa funt lamera, quæ toqua-
Hbus angulis fubtcnduntur.

T48. 31m æquîanguln trîarËuln ABC, DCE, fintquc
1x11. æquales anguîi Ali , DCE, 8c ACE, DÉC,
fig. 14.. BAC, CDE. Dico cm: AIS , ad BC , ut DC,

ad CE, 8: BC, ad CA, ut CE, ad BD; 8c AB,
clanique ad AC, ut DC, ad DE: ha enim lutera
circa æqualcs angulos fun: proportionn:îa, ho-
mologaque funt ca latcra’, quæ æqualibus anguîis
fubtcndumur, hoc on, 8c anteccdcntïn omni:
æquales refpîciunt angulos, 8c confcqucmia fi-
militer. Conflîtuantur latera BC, CE, fecundum
lincam rcâam, in ut nngulus DCE , cru-mus
fit æqualîs interna ABC , parîrcrque cncrnus

. .ACB, interne DEC. Et quia duo anguli ABC,
alpprimi ACB , aminorcs funt duobus métis : en: autcm

"angulo ACE , æâualis angulus DÉC, erum 8c
1,134". 1nguli B, 8c E, uobus métis minores. laQuare

’reâæ BA , 8c ED , produétæ ad partes A , D,
coîbunt. Producantur ergo, 8c conveniant in F.

fQuonîam vero angulus externus DCE , æqualîâ

- c
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cfi interne oppofito ABC; :paraliclæ crunt CD, enfila!!!
81 BF . Eadcm ratione parallclæ arum CA, 8c
EF, uod angulus externus ACB, fi: æqualis iu-
tcrno EG. Paralielogrammumell igitur ACDF,
dproptereaque mâta AF , æquaiis recta: CD ; 8: 434W
rafla CA , reâæ DF. Quoniam îgitur in (rififi.
gulo BIEF, méta AC, parallcla et! latcri EF,
cuit AB, ad AF , hoc cit , ad DC ,1 (quæ æ- e 5.12".
amuïs cil ipfi AF,) ut BC, ad CE. Permutan-

o figitur crit AB , ad 15C , ut DC ,-ad CE. flaquant.
Rurfus. quia in codcm triangule BEF, rectaCD, ’r *

i parallela cit iatcrî Bir , g crit BC, ad CE, ut a soli -
FD, hoc en, ut CA, (quæ æqualis cil ipli FD,)’ ’
ad ED. Permutando bigitur crit BC, ad CA, hlîqüfl.
ut CE, ad ED. Cum igitur fit AB, ad BC, ’ ’
utDC,adCE,&BC,adCA,utCE,ad.l .qBD: ictitôc ex æquaiitate AB, ad CA, ut DC, "w:
ad ED. Quod en propofitum. Æquianguiorum "il a
ergo trianguiorum proportionalia fun: latcra, &c.
Quod crat demonfirandum.-

COROLLCARIUM.
Hinc fit . liman: reâam , qua: paralicia ducirur uni

Mari in triangulo , auf.rre ummuium to-i nimguio T43-
fimile. Ducatur enim in lritnguln ABC, lavai BC. XX’I-
pataud. DE . Dico triangulum ADE. trianguiu ABC, fit- lb
cire iimile. Æquianguia namque fu t , t cum angulihQim
ADE, AED , æqualcs fin: angulis ABC, ACB. extu-
nis p8: menins A , communis. (au: ut demeura-
tum cit. [habcnt lacera cira arquais ana-ains pruput-l 4. fis.
tiomlia; Ac proinde. et dcfinitionc. fimilia flint. -

THEOR. 5. PRO’POS. 5. v.
Si. duo triangula lacera proportionalia ha-

beant; æquiangula erunt trian uia, 8: æ-
quales habebunt cos an ulos , Élb quibus c3:

’homologa latera fubten untur.

. Aimant triangula ARC , DEF, latter: ropo:- t Ë

. V itionalia, fifquc AH , ad BC, ’u’tJ E, ad fifille, q

- P 5 EF,fi:- la
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; EF, 8: BC, ad CA, ut EF ad FD, &-AB,

demi ue ad AC, ut DE, ad D . Dico triangu-
la e c æquiangula, angulum fcilicet A, æqua-
lem elfe angulo D , 8c anguium B, angulo E,

1 a 8c angulum C , angulo F. Sic enim anguli æ-
hJ-W uales refpiciunt homologa lama. [Fiat angulus

BG, æqualis angulo B; 8c angulus EF,G, an-
gulo C , conveuiantque refis: EG , FG, in G:

Infini demque reliquus angulus G, relique angulo A,
h, æ ualis. Æquiaugula igitur fun: triangula ABC,

1104.]?va F. Quare but AB, ad BC , ita cit GE, ad
v - EF : Ut nutcm AB , ad BC, ira ponîtur DE,

unifias. ad EF. chitur ut GE, ad EF , ira cit DE,
doguin. ad EF , tandem: dproptereaquc æ uales crunt
e çfitl. GE , DE. Rurfus , equoniam ut C,Iad CA,

in cit EF , ad FG: Ut autem BC, ad CA, in
lapa-id. ponitur EF , ad PD; fait ut EF, ad FG, ita
3,.çùt-veadem EF, ad FD; gideo uc æqualcs crunt FG,

FI). Itaquc cum latera G, FG, æqualia (in:
lateribus DE , DF , utrumquc ,utriquc ; 8c bafis

l. ami commuais EF; bcrunt anguii G, 8c D, saqua-
i4, puni les, iac proptcrca 8c rcli ui anguli GEF , GFE,

reiiquis angulis DEF , (bFE , æqualcs crunt.
Quamobrcm cum angulus , G, æqualis fit angu-
lo A ; crit 8: angulus D , eidcm angulo A, æ-

ualis , eodcmquc mode angulus DEF, angulo
. 8c angulus DFE, angulo C, æqualis crit,

’ quad cit propofitum. Si duo igitur triangula la-
tera proportionalia habcant , &c. Quod citen-
dendum eut.

«,7 THEOR. 6. PROPOS.6.
Si duo triangula unum angulum uni an-

Fulo æqualcm , 8c circum æquales !angulos
atera proportionalîa. habuerint: æquiangula

erunt triangula , æqualefque habebunt angu-
los, fub qmbus .homologa latera fubtenduntur.

7,43. anguius B , trianguli ABC , æqualis a

. I: 1°nm. S E , magna DEB, fintque laura ABÏËË v

fifi. .’f- 9m.
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proportionalia latcrîbusDE, EF, hoc cil, fit AB,
ad BC , ut DE, ad EF. Dico reliquos angulos
reliquis angulis æqunlcs cire, angulum fcilicet
A . angulo D , 8c angulum C , angulo F; Ira
enim æquales anguli homologa laiera refpiciunt.
Fiat angulo B , æ ualis angulus FEG ; d 8L an-dag-prid
gulo C , angulus FG , eritque ut in præccdcntî
propof. diélum cil: , triangulum GEF , triangulo
ABC , æ uian ulum. Quare sut AB, ad DC,:4;fin;
ita cil, GCE, aâ EF: Sed ut AB, ad BC, ira po-
nirur DE , ad EF. blgitur ut DE , ad EF in brayais;
cit GE, ad eandem EF; c arque idcirco DE,c,.guiug
GE , æqualcs crunt. Itaque cum latcra DE ,
EF , æqualia fiat luteribus GE , EF , 8c anguli
ipfis contenti æquales quoque; (uam anguio B
cui faâus et! æqualis angulus FEG , zqualis si;

,pofitus nngulus DEF , proptereaquc æqualcs ad
invicem erunt anguli DEF , GEF.) derunt rclî-dhfiü
qui anguli D , EFD, reliquis angulis G, EliG,
æquales. Cum ergo angulus G , fit æqualis an-
gulo A, 8c angulus EFG, angulo C; arum
etiam angulis A , C, æquales anguli D, EFD,
8c 0b id æquiangula erunt triangula ABC, DEF,
quod cil propofitum. Si îgitur duo triangulg
unum anguium uni angulo æqualcm, &c. Quod
en: demonltrandum. -

THEOR. 7.PROPOS. 7. vîi.
Si duo triangula .unum angulum uni an-

Fulo æqualcm , circurn autem alios angulo:
ancra proportionalia habeant; reliquorum
veto fimul utrumque zut minorem, aut non
minorem reêto: Æquiangula crunt triangqla,
ô: æquales habebunt cos . angulos , circum
quo: proportionalia funt latera. v ’

It angulus A , trianguli ABC ualis même 741i
s D, trianguli DEF , 8c lutera’A , CB, circa un.



                                                                     

a 3:.prim’

b 4..jèxr.

en. quint.
d 9. qu’un.

e 5-. par:

hgqriwi
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angulum ACB, proportionalia lareribus DF, F E,
citca angulum F, hoc cit fit ut AC, ad CB,
ira DF, ad FE , hac (amen lcgc, ut quilibct re-
liquorum angulorum B 8c E, fit val miner re-
âo, vcl non miner. Dico æquian ula elfe tri-
angula, angulos fciliccr ACB, 8c , circa quo:
funt larcra properrionalia, Br angulos B, 8: E,
æqualcs erre. Sir enim primum ram B , quam
E, mélo miner: Quo pofilo, fi anguli AC , 8c
F, non funr æqualrs , lit ACE , major quam
F: fiatquc ipli b , æqualis ACG. Cum igirur,
8C angulus A, angulo D, penatur æqualis,
catir 8: rclÎquus AGC, relique E, æqualis;
ideoque triangulaAGC, DEF, æquiangula crunr.
Quare but AC , ad CG , ira crit DF , ad EF:
Scd ut DF, ad FE, ira penirur AC, ad CB.
cUr igitur AC. ad CG, ira crit cadcm AC ,
ad CB , dac Proptr’rczl æqualcs mon: CG, CB,
08: angulî CBG , CCD, æquaics. Cum igitur
angulus B , ponatur recto minor , crit à CGB,
miner rec’to , idcoquc ci dcînccps AGC ,
recto major; [cum AGC, CGE, tînt duobus
métis au ualcs: Elt atrium Ullcnlùs angulus AGC,
angulo , arquais. Mnnrvr igïtlrr recto cit que.
que angulus E: Sud pnlîrus Lit etiam rcéto mi-
nor. Quod cil ublÎermn.

Sir dcindc rani 15 , angulus, quam E, rcflo
non miner; crirquc ut pxius, aïfulus B, angule
CGD, æqualis, idcoquc 8: CG , retro non mi-
ner crit; ac proprcrca anguli CBG, CGE, in
triangule BCG , non m norcs .crunr duobus re-
Gis, fcd val majores, vcl æquales duobus métis,

supin! qued cit abfurdum. zSunr .cnim duobus mais
minores. Non ergo inæqualcs funt anguli ACB,

l3:.pini 8c F , fcd sagaies , arque bidcirco reliqui etiam
anguli B , 8c , æquales crunt, quod cit propo-
firum. Si duo iraque triangula unum angulum uni
angule æqualem , &c. Quoù demonflrandum
ont.

THEOR.
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THEOR. a. PROPOS. s. , un;
Si in triangulo reîtangulo , ab anfgulo re-

âo in bafin perpendicularis dufla 1:: quæ
ad perpendicularem trian ula , tum toti tri-
angule tum ipfa inter fr: 11mi1ia funt.

IN rriangulo ABC , angulus BAC, fit reitus, La;
à quo ad bafin perpendiqularis agatur AD. X2111. I

Dico rrianguia ADB , ADC , fimilia cire 81 tori fig. ç.
rriangulo ABC, 8c inter ne. Cum enim in trie
angulis ABC , DBA , anguli BAC , 8c ADB,
finr mai, & angulus B communis ; ucrunr 8c un"!!!
reiiquî anguli ACB, 8c DAB, æ uales. Æquîé
angulum cil igirur rriangulum D A , triangulo’
ABC , bac proprenea habebunr lama cil-ca æqua6 b 4.1::1,’
les angulos proportionalia, &c. hoc cit, crit ut
CB, ad BA, ira BA, ad BD; .8: ut BA, ad
AC, ira BD, ad DA; & ut BC, ad CA, ira
BA , ad AD. Ira enim lama homologa æqua-
libus angulis opponunrur, ut vulr propof. 4. hu-
jus lib. Quare fimile cit rriangulum ADB, roti
triangule ABC. Eodem modo attendant rrian- - .
gulum ADC, fimîie eidcmrrriangulo ABC. Nam Il g, .
anguli BAC , 8c ADC, fun: reâi, 8c an ulus .. l ’
C , communis ; (ne psoptcrca anguii AB , 8c CFW
CAD, æ unies. Quare dur BC, ad CA, ira CR dQ-finv
CA, ad D; 8c ut CA , ad AB, ira CD, ad
DA , & ut CB, ad BA, ira CA, ad AD.. Sic
enim opponuurur quoque homologa lutera angu-
lis æ uaàibus, ex prælèripro propofi 4. hujus lib.
Non ccus demonflrabirur, fimiliaintcr f:- allèrrian-
gula ADB, 8c ADC, cum anguli ADB, ADC, l
fin: reéli , 8c anguli ABD, CAD, oflenfi æqua-
les, nec non an ulî BAD, ACD ; Atqui idcxrco
a: tu: BD, ad A ira DA , ad DC; a: ut «fin;
DA, ad AB, un DC, ad CA; 8c ur AB, ad r
BD, ira CA, ad AD. Si igitur in triangulo
rr-é’tangulo , ab angulo rcâo in bafin perpendicu-

. laris
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àaris duâa fit , &c. Quod czar demonfiran.

um.

.COROLLARIUMM
Ex hoc manifellum efl: , perpendicularem . quzîn refin-

gulurriaugulo Ibangulo marc in bafin demrrtitur, efl’e me.
diam proportionalem inter duo bali: (emmura: Item
urrumliber larerum angulurn redan) ambientium . medi-
nm pmportionale inter roram bafin , de illud fegmentum
bafis, quad ci Interi adjeoet.

Oflerlfurn Æ enim . elfe ut BD . ad DA . ira DA,
ad DC ; ac proprcree DA , elfe media!!! proportionalem
inrcr BD , a: CD : Item elfe ut CB, ad BA. in 8A .
ad BD ; a: idcirco BA, mediam cire proportionalem in-
ter CB, à BD: Denique :er ur BC , ad CA, ira CA,
ad, CD; ideoËue CA . elfe proportionalem mediam in-
ter BC, a: C . Œod et! propofirum.

PROBL. x. PROPOS. à.
A data méta. linea imperatarn partent

auferre.

T48. Mpererur , ut ex lînca AB , auferamus parrem
un!
il! Je

rerriam. Ex A, ducarur rafla AC, urcun ne
faciens angulum CAB ; 8c ex AC, abfcindan ur
ror panes æqualcs cujuslibcr magnitudinjs , quota
pars derrahendaelr ex AB, ut in propofiro exem-
plo rres AD, DE , EF. Deinde ex F, ad B,
recta ducarur F8, cui per D, paralleln agarur
DG. Dico AG , elfe parrem terriam imperaram
reéræ AB. Nain cum in rriangulo ABF, lareri

g 3.13m. FB , parallela fit redan DG; a erir ur FD,.tnd
bram- DA, ira BG, ad GA. bComponendo igirur, ut

FA , ad DA , ira BA, crit ad GA: Sed FA,
ipfius AD , elt tripla , en conflruétione. lgirur
& BA-, ipfius AG, erir tripla; ideoque AG,
terri-a pars crit ipfius AB, quæ imperabarur. A
data ergo tafia linea imperararn pattern abltuli-
mus. Quod faciendum crut.

THEOR.
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PROBL. 2. PROPOS. Io. a];
Daram reélam lineam infeélam fimilirer

fecare , un: data airera reëta fe&a fuerit.

SIr retira AB, fecauda fimilirer , ut feéta en: 14.;
mira AC , in D , 8c E, hoc en, in partes ,1 xxm.

En fin: partibus AD, DE, EC, proportionales. fig. t5t
oujungaurur daræ duæ lineæ ad A, far-zieutes

angulum uemcunque BAC, 8c conneétatur’re-
(la BC. -eindc ex D , E , agaurur DF, EG,
parallclæ ipli BC. Dico rcâam Ali , fimiliter
elfe feâam in F, 8: G, ut cit fuira AC, in D,
8c E, aur AD , ad DE, ira cit AF, FG. Proo. 5153,;
porrioualcs ergo funr partes AF, F G, arribus
AD , DE. Quod fi ducarur DH, ipli B pa-
rallela, fecans EG, in I; berir rurfus, ut E b 5M.)
ad EC, ira Dl , ad 1H, hoc cit, ira FG, a
GB; a uod FG , ipli Dl , 8: CB, ipli 1H, æ- Cgçw
qualis lt. uare proportiouales âuOÈue «un:
partes F G , B , partibus DE, E . adcm ne
ratio en de pluribus partibus, fi ex E, 8c ,
ipfi AB, parallelæ aganrur, &c. Iraquc daram
rcétam lineam înfeétam fitnilircr fecuimus, ut
data airera rcâa retira fuir. Quod faciendum
erar.

PROBL. 3. PROPOS. Il. x."
Duabus daris métis lineis terriam pro-

portionalcm adinvenire.
7, 7;. "6

S?!" duæ maie AB,,AC, ira diipofiræ, ut eŒÈ TA];
cianr angulum A , qucmcunque, lirque inve- xX’Ilo .

nicnda illis rerria pmporrionalis, ficur quidemfilï 7-
AB, ad AC, ira AC, ad tcrtiam. Producarur
AB, uam volumus effeânrecedenrem, 8e cr... , .
piarur D, æqualis ipfi AC, quæ confequens et
cire deber, fille media. Deinde duéta retira BC,

agamr
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agamr illi ex D , parallela DE , occurrens ipli
AC , produâæ in E. Dico CE, elfe tertiam
proportionalem , hoc cil , elfe ut AB, ad AC,
ira AC, ad CE. Cum enim in rriangulo ADE,

a 1.12m. lareri DE , parallela lit reâa BC ; acrit ut AB,
b7.piat. ad BD , ira AC, ad CE: bSed ut AB, ad BD,

ira eadcm AB, ad AC , æ ualem ipli BD. Ut
igirur AB , ad AC , ira A , ad CE : quod cl!

* propolirum. Dnabus ergo daris mais lineis, ter-
tiam proportionalem adinveuimus. Quod erar
faciendum.

SCHOLIUM.
Immune ante»: tertio lima continue proportiondli,

fi primant omiferit , Cf alii: dauba: tatin»: havene-
rir, babebi: quatuor En": tontina: propartiarmler.

1- A B. Ut fi lineis A , 65’ B , adinveniaturUtertin prapar-
un" Iionalir C r, (9’ timbra B, 63’ C, terne rupnrtrqua-
fi, .6, li: D ternit quatuor [bien A, 8, C, . , tontina:

’ propo’twnaltl. Eadem du: reperntatr qarnfa propor-
riannlir, fixta,feptima, «éleva; Cf fi; ne Infirmiers.

PROBL. 4. PROPOS.’12.

Tribus datis reéiis lineis , quarrant pro-
porrionalcm invenire.

T18. SInr rres lincæ refis: AB, BC, AD, quibus
XXIII. invenienda lit quarra proportionalis ; lieur
fig. 8. quidem AB, ad BC, ira AD ad quartant. Difpo-

nanrur primæ duæ AB, BC, [ccundum lineam
rec’tam, uæ fit AC: Terria vero AD, cum
prima [la faciar angulum A, qucmcuuquc.
Deinde ex , ad D, tafia ducarur BD, cui pet
C , parallela ducarur CE , occurrens retire AD,
produétæ, in E , punâo. Dico DE, clic quar-
ram proportionalem. Cum enim in triangulo

. 31,55. ACE , lareri CE, aâa lit parallela BD; aerir ut
’ i’ AB, ad BC, ira AD, ad DE. Quare DE,

quam
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ns nais lineis , quartant proportionnent mireur-
mus. Quod faciendum erar.

PROBL.5.PROPOS.13. à;
Duabus daris rcë’ris lineis , mediam

proporuonalcm admvemre.

Slnr duæ relira: AB , BC , quibus media inVeni- 71h
enda en proportionalis, difpoliræ feeundumxxmo

lineam rcélam AC. Divifa AC , bifariam in E, fie 9..
ex E, Ccml’O, 8c inrcrvallo EA, val EC, feroi-
circulus dcfcribaiur, ADC: Deinde ex B, ad
AC , perpendicularis cducarur BD, ad circumfe-
renriam ufque. Dico BD, elfe, mediam propor-
rionalcm inter AB, & BC. Duâis enim mais
AD, CD; acrir angulus ADC, trans in l’emi-agumii:
circulo. Cum igirur ex angulo reâo ADC, rri- ’
anguli reélanguli ADC, dcduâa fit ad balin AC - a
gcrpcndicularis DU , erir pet corollarium propo .
. hujus lib. Bi) , media. proportionalis inter

AB, 8c BC. Duabus ergo daris mais lineis me-
diam proporrîoualear adiuvenimus. Quod en:
facieudum.

THEOR. 9. PROPOS. 14.. «il;
Æqualiurn de unum uni æqualem habenri-

um angulum , parallelogrammorum , reti-
proca funr larera , quæ circum æquales an-
gulos. Et quorum parallelogrammorum u-
num angulum uni ,angulo æqualem habenti-
nm rociproca funr larera , quæ circurn æu
quales angulos; illa funt æqualia.

Int duo parallelogramma ualia ABCD , un;
’ BEFG, habentia angulos , EBG, æqua- 111114
les. :Dieo lama circum hofceangulos elfe recî- fg. le;

3-. ,Q proca,
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proca, hoc cit, elfe ut AB, ad BG , ira EB,
ad BC. Conjunganrur enim parallelogrammaad
angulos æquales, ira ut AB, 8c BG, unam eflî-
cianr lineam reétam. Quo faero, cum anguli
ABC, EBG , linr æqualcs , erunr 8c E8 , BC,
una reéra linea, ut ad propof. (y. lib. r. ex
Proclo demonltravimus. Produeanrur jam DC,
8c FG , douce coeanr in H. Quoniam igirur

.1, «au, æqualia funr parallclogramma DB, BF: catit
ut DB, ad 13H , ira BF , ad idem BH : Sed ut

bbfin. DB, ad 3H, bita CR AB, bafis ad balin BG ,
uod parallelogramma lînr ejufdcm altitudinis;

2e limilitcr ut BF, ad 15H, ira cit bafis EB, ad
bafin BC. ’lgirur ut AB, ad BG , ira cl! EB,
ad BC. Quod cil propolirum.

E contrarie linr jam lutera circa æqualcs an-
gulos ABC, EBG , reciproca, hoc cil, ur AB,
ad BG , ira E3 , ad BC. Dico parallelogramma
DE, BF, elle ualia. Fada enim eadem con-
l1ru6tione; cum lt, ut AB, ad BG, ira EB, ad

c r. un: BC: rUr aurem AB, ad BG, ira DB, ad 13H;
8L ut EB, ad BC , ira BF, ad idem 13H ; crit

(19-1033. quoque DB, ad BH, ira DE, ad irlcmBH. dAr-
ne idcirco æqualia erunr parallelogramma DB,

DE Æqualium igirur. & unum un! æqualem
habenrium angulum, 8re. Quod erar demon-
(trandum.

sa. THÉ OR. m. PROPOS. 15.
Æqualium , 8c unum uni æquaiem haben-

tium angulum , trianguiorum , reciproca fun:
Jarcra , quæ circum æquales angulosn Et
quorum triangulorum unum angulum un: æ-
qualem ’habenrium reciproea funr larera, quæ
circum æquales angulos , illa funr æqualm.

. TAB- 51m duo’rriangula æqualia ABC, DBE, haben-
XXIII- - ria angulos , qui ad B , æquales. Dico 1mn
Û- "- circa hofce augures elle reciproca, hoc en, elfe

, . Il!
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v ut AB, ad BE, ira DB, ad BC. Conjungantur
enim triangula ad angulos æqualcs, ira ut AB,
BE, eflîciant lineam reétam. Quo facto, cum
an ulî ABC , DBE, fin: æqualcs; arum 8: DB,
Ré, una méta linca, ut demonltratum «il ad
propof. If. lib. i. ex Proclo. Duch igitur re-
éta (JE , quoniam æquaîia fun: triangula ABC, . .
DBE , acrît ut ABC , ad BCE , ira DBE , ad a 1.91113";
idem BCE. S.d ut’ triangulum ABC, ad trian-
gulum, BCE , b in cit buis AB , ad balin BE, b 1.11m;
quod hæc triangula cpuldcm fin: altitudinis; 8c
"militer ut D1315 , & BUE , ira CR bafis DB, ad
BC. Quare u: AU , ad BE, ita (Il DB, ad
BC. Quod cil propofitum.

Juin VCIO couva , fin: laiera circa angulos æ-
quzilcs , qui au 15 , rcciproca , hoc dt, ut AB,
ad ME , ira DB, ad BC. Dico triangula ABC,
DBE , cire æiiuzilia. Fiic’îa enim Ciiiiflruètione
cadem, cum fi: ut AB, ad Br: , ita D15, ad
BU ;, ut min-m A3 , ad BE , c ira rriangulum c lama;
AUC’, ad man: Hum BCE; 8c ut DB, ad BC, . d
in triangnlum DM) , ad triangulum idem BCE;
Eric u: ABC, ad BGE, ira DUE, ad idcm BCE,
d proptcrçnquc :cqunha crunt trinngula ABC, d9.’uinr.
D812. Æqualium igitur, 8c unum uni æqualem
tiiibcmium ungulum, &c. Quodoltcndcndumerat.

THEOR.II. PROPOS.16. "à
Si quatuor rcâtæ lineæ proportionales file-2; 31K

riot: quod fub extremis comprchenditur re- Œj
Etnnguium, æquulc cft ci , quod fub me- au 1.1
diis Comprchcnditur, rcflungulo. Et fi fub (Î:
eXtrcmis comprchcnfum rcCtangulum æquale2K * 4*3
fueric ci, quod fub mediis continccur, re-Zz4:;8:5.)
Étangulo; iliæ quatuor rcétæ lineæ propor-
tionnies erunt.

51m quatuor rcé’tæ proportionnlcs AB, FG, 74D;
. EF, BC; ut quidem AB , ad me, in 151?, un].

Q z ad fs- Il:
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ad BC: Sitquc reâanËulum ABCD, comprchen-
fum fub extremis A , BC ; reflangulum vero
EFGH, comprehenfum fub mediîs EF, FG:
Dico reâangula AC , EG , elfe æqualia. Cum
enim anguh rem B , 8: F, fin: æquales, 8: fit
ut A3 , ad FG , ira EF , ad BC , erunt Iatera

twfifl. circa æquales angulos B, 8: F, reciproca. aQua-
te parallalogramma AC, EG , cqualia arum.
Quod en propofitum.

Contra veto , fint jam æqualia reâangula AC,
EG. Dico quatuor métas lincas AB, FG, EF,
BC , elfe proportionalcs , hoc en , efle ut AB,

ad FG, ita BF, ad BC. Cum enim æqualia fin:
reâangula AC , EG, habeantque angulos æqua-

bIÆthfl- les nempc mitas B , 8: F, berna: lutera circa v
ho ce angulos reciproca ; fieu: uidcm AB, ad
FG, ira EF, ad BC. Itaque iquatuor méta:
lineæ proportionales fuerint , &c. Quod en:
oitendcndum.

"a; THEOR.,xz. PROPOS. 17.
Si tres reétæ lineæ fiat proportionales z

quod fub extremis comprehenditur reétangu-
lum , æquale eü ei , quod à media defcri-
bitur, quadrato. En fi Tub extremis com-
prehenfum reé’cangulum æquale’ fit ei , quod

à media deferibitur , (lundi-ico: inca tres re-
élæ lineæ proportionales erunt.

FAR 51m tres lincæ mare AB, EF, 8c BC, propor-
PÜWI’ tionalcs: ut quidem AB, ad EH. in BF, ad
3* Ü’ BC: lîtque rcétaligulum ABCD, contentum tub

. extremis AB BU , 8L quadratum mediæ BF,
fit EFGH. Ôico æ ualîa cm: rcâangulum AC,
8c quadratum EG. umpta enim refiaFG, uæ
æqualis fit ipfi EF , cran: quatuor lineæ A ,
EF, FG , BC , proportionalcs; ut uidem AB,
ad EF, ira FG, ad BC; crit ne qua ratum EC,
comprehenfum fub mediis E , FG, propret æ-

qua-
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qualitatem reaarum EF , FG. aQuare refian-gxc.fig;;
gulum AC, comprehenlum fub extremis AB, i
BC, æqualc cit quadrato EG , hoc cit, métan-
gulo fub mediis LF , FG, comprehenfo: Quod
cit pro ofirum. -Sed n! iam æqualia reâangulum AC, 8: (Éla-
dratum Ed. Dico cire ut AB, ad EF, ira F,
ad BC. Cum enim æqualia fint reâangula AC,
8: EG; fieri: ut AB , ad BF, ira FG, ad BC: 1:16.134
cUt autem FG , ad BC , ira cit EF, ipli FG, nm",
æqualis, ad candem BC. Quare ut AB , ad EF,
ira cil EF , ad BC. Si [res igitur rafla: liner:
En: proportionales, 8re. Quod erat demonfiran-

nm.

COROLLARIUM.
Ex paradai hujus rheorematir parte efficimr . quam:

liber nâam lineam me mediam proportionniez): inter
quam: alias dans métas , qu: comprehendunt mon.
1mn quadrato illius æqualc. En c0 enim uod "a:
A8 , BC , comprehendunr nûangulum zqua quadraro
"à: El? , omnium fait. elfe ut AB, ad IF. ira KF,
ad BC. 03m EF . media dt proportionali: inter AB,

à BC. IPROBL. 6.PROPOS. 18. Six;
. A data mâta linea dato reéfilineo fimile ,

r fimiliterque polirum rczérilineum deferibere.

SI: data rafla AB, fuper uam defcribendum TAS;
fit reâilineum retiilineo EFG , fimile fi- XXIII.

militerque pofitum. Ducantur ex quolibet au: fig- I4- .
gulo , ut ex F , ad lingules angulos Oppofitos
rafla lima l(:I-uæ reâilineum refolvant in trian-. 3gala CDE, b F, me. Deinde angulo BCF,
æqualis fiat angulus BAI ; 8: angulo CDF,
angulus ABI; coeantque reétæ’AI , BI , in
punflo I ; (coibunt enim omnino, proprerea quad
duo anguli [AB, IBA, duobus mais minores

I t Q 3 funt
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flint, cum æqualcs fint duobus angulis FCD,

a17.MmiFDC , a qui duobuç redis flint minores )
b;z.primi la critqucreliquoanguloCFD, reliquus angulus A113 ,

æqualis; totumque triangulum Ali), toti trian-
gulo CFD, æquiangulum. Rurfue angulo FDE,
æqualis fiat zingulus IBH ; 8L angulo DFE, an-

e17.primigulus BIH. Et (quia duo aigu-li EDF, EFD,
minores flint duobus rcc’tis; crunt quoque duo
anguli H8! , HIB, duobus redis minores; ac
proindc redire 13H, 1H, coibunt. Cocant ergo
in punâo H; eritque cadem rationc triangulum
BB1 , triangulo DEF , æquiangulum. Prærcrca
angulo CFG , fiat æ ualis angulus AIR; a: an-

duæmni gulo FCG , angulus AK: du quia duo nuguli
i GCF , GFC, minores funt duobus rcéiis: crunt

8: duo angult KAI , KlA, duobus mais mino-
res; arque idcirco rcâæ AK, 1K, couvaient in
aliquo punt’to. Convcniant ergo in K: critque
triangulum quoque AKI , trianquïo CGF, æ-

uiangulum. Atquc ira proccdzitur, douce ab-
?olvantur omnia triangula rc:ii:inci propufiri, fi
plura extiterint. Dicoigitur, reéiilincumABliiK,
reîtilineo CDEFG ,.fimilc elfe, fimilitcrque pofi-
tum. (Juin enim angulus IAB, coiilîicutus fit
æqualis angulo FCD; 8: angulus IAK, angulo
FCG; crit totus angulus BAK, toti angulo
DCG, æ ualis: Endemque ratione angulusABH,
angulo C Æ , æ ualis crit , 8: reliqui reliquis,-
ut confia: ex com ruétione; cum finqulæ partes
unius fingulis partibus alterius faâæ fin: æ traies.
Quare æquiangulum crit reâilincum A3 1K,

e 4215:0. rcdilinco CDEFG. uoniam veto cita efi AB,
ad Bi , ut CD, ad F: 8: ita B1, ad EH, ut

infim- DF, ad DE: ferit ex æquo ita AB , ad 13H, ut
CD , ad DE. Quare latera circa æquales angu-

g 4.12m los ABH, CDE, proportionalia funt, gquemad-
modum 8: latere. circa æ uales angulos H , 8:
E , proportionalia funt , o triangule. æquiangula

MIN. BHI, DEF. b Rurfus ira en Hi v. ad IB, ut
EF, ad FD, 8: ita 1B, ad IA, ut FD,-ad FC:

53:46:th ira 1A, ad 1K, ut F0 , ad EG. ilgitur
ex
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ex æ uo crit ira HI, ad 1K, ut EF, ad FG,
8: idco larcra quoque circa æquales angines
HIK, EFG , proportionalia erunt , 8: fic de cæ-
teris. Quamobrcm rcétilinea, cum in: æquian- . x
gula, habeanrquc latcra circa æquales an ulo: -
proportionalia , fimilia funin, fimilirerque de crip-
ra. A data ergo refila linea, daro reâil-ineo fi-
mile fimilircrque pofitum rcâilineumdefcripfimus.

’ Quod faciendum erar. n

THEOR. 13. PROPOS. 19. ha;
Simiiia trianguia inter fe fun: in dupli-

cata ratione larerum homologorum.

Sint triangula fimîlia ABC, DEF , habenria 74”
angulos æqualcs B, 8: E: IremG, 8C F, 8re. xxmo

Et a: ut AB, ad BC, ira DE, ad EF, &cfls "o
Dico triangula inter fe rarionem haberc duplica-
ram ejus , quam habenr latcra homologa BC, 8:
EF, vcl Ali, 8a DE, vel AC, 8: DF; Ho:
cit , fi homologis interibus 13C , EF, inveniarur
rerria prOporrionalis BG : ira cire triangulum
ABC , ad triangulum DEF , ut reâam BC, ad
rcéram BG: ac proindc cum ex drfin. 10. lib. y.
proportio BC , ad BG, dicatur duplicata proporè
tionis BC, ad EF: proportioncm rrianguli ad
rriangulum dici quoqu’c duplicatam proportionis
larerum homologorum BC , EF. Ira ut nihil
aliud fit , rriangula duo, vrl duas quaslîbcr figu-
ras fimiles , fimiliterque pofitas habere proportio- -
hem duorum larerum homologorum duplicaram,
quam ira cire rrîangulum ad rriangulum, vcl fi-
guram ad figuram, ut cit prima linea ad terriam,
cum rres lincæ fuerim continue proportionales in
proportione duorum laterum homologorum :
quales hic funt rres lineæ reétæ BC , EF , BG,
continue proportionales in proportionc homolo-
gorum larerum BC , EF. Sint ergo primum la-
tera BC , EF, æqualia, ac proindc 8: renia pror-

por-
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ortîonalis BG , illis æqualis: ira ut proportio
C, ad BG , quæ duplicata dicîtut proportionis

latcris BC , ad latus EF, fit proportio æ ualita-
tis. Quoniam igitur triangula ABC , D , haa
bent quoîue proportionem æqualitatis , aquod
ipfa inter e æqualia fiat , ob angulos B, C, an-

lis E, F, æqualcs , 8: æqualitatcm laterum
C, EF, quibus adjacent: crit triangulum ad

triangulum , ut recta BC, ad rcâam BG. Cum
ergo hæc proportio dicatur duplicata proportionîs
laterum homologorum BC , EF ; dicetur go uc
pr0portio trianguli ABC , ad triangulum E1" ,
proportionîs, quam habet latus BC, ad latus EF,
duplicata. Quod etiam hiuc conflue potefi.
Quoniam. ut diâum :11, triangula ABC, DEF,
æ ualia fun: , hoc en , proportionem æqualitatis
hâtent , fieu: 8c latera homologa BC , EF : pro-
portio autem æqualitatis duplicata folum cflicit
proportioncm æqualitatis : (Pofitis enim tribus
magnitudinibus æqualibus , dicctur prima ad ter-
tiam habetc proportionem duplicatam proportio-
nis , quam habct prima ad fecundam, ut confia!
ex defin. to. lib. y. cum tamcn prima ad terti-
am habcat proportionem æqualitatis , ficuti 8c
prima ad facundam,) habcbit triangulum ABC,
ad triangulum DEF , proportionenl duplicatam
ejus, quam habct latus BC, ad latus EF. Quod
et! propofitum.

Sil dcindc BC, latus latere BF, majus; & ex
BC , babfcindatur métis BC, EF , tcrtia propor-
tionalis BG, ducaturque recta AG. Quia igitur
en ut AB, ad BC, ira DE, ad EF; en: permu-
tando utAB, ad DE, ira BC ad EF: Ut autcm
BC , ad EF , ita cil pet condruâioncm EF , ad
EG. Ut ergo AB, ad DE cita crit EF, ad
BG. Quare cum triangula , DEF, habe-
ant latera circa angulos B, E , æ uales recîpro-
ca, dipfa inter fi: æqualia crunt; à roptctea ut
triangulum ABC, ad triangulum D F, cita crit
idem triangulum ABC , ad triangulum ABG.
Ut autcm triangulum ABC, ad triangulumABG,

cjufdcm
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ejufdem altitudinis , fila et! bafis BC, ad bafin f un:
BG. Igîtur ut tri-an ulum ABC, ad triangulum
DEF, ita cit BC, a BG. Arqul cum tres lineæ
BC, EF, BG fin! continue proportionales, pro-
portio prima: , ad tertîam BG , duplicata di-.
cîtur proportiunis BC , primæ ad EF, fecundam.
Igitur 8c triangulum ABC, ad triangulum DEF,
proportionem habet duplicatam proportionis larc-
ris BC ad latus EF. Similia igltur triangula
inter 12e (un: , &c. Quod erat demonltran-
dum.

COROLLARIUM.
Bine manifeûum en . fi ma "à: lima: proportion;

la fueriat 3 ut cit prima ad tertiam. ira cire triangulum
[uprr primant defcnprum ad triangulum fapra (mandant
fimilc fimllitcrque defcriptum.

Sint penim ma «a: proportionales A , B . C; 8: 11D!
rapt: primant A , a: fccundam B . confirma triangulamr.
A , a: B , fimilia , fimrliteique defcripta. Dico. ut et! fig. a,
"a. A . prima ad "Clam C . reniant , in en": triangu-
lum A . ad triangulum B. Nana proportio "Ct: A.
ad rtéhm C . cit . pzr dtfinitioncm Io. lib. y. duo
plicata proponionia na: A . ad refiam B. gCum glgcfiat:
igitur triangulum A . ad triangulum B , bahut quoque i
proportionna! duplicatam refit: A . ad métaux B 5 crit
ut "(la A . ad mâtait: C . in rriangulum A , ad alan:

gulum B. IEndura mode oflendea . ira cm: triangulurn (apr: fe-
cundam ad rriangulum fupra tertiam fimilc fimiliterqua
defaiptum, ut en prima linea ad tertiam. Sint emm
proportionalea un C , B , A . 8: friper B , (mandant. -
k A . tertiam conflituantur triangula Emilia fimilirer-
que potin B. 6: A. Dico . ut cit. rafla C, ad trama
A , ira cm triangulnm B , ad triangulum A. Nana
proportio C. ad A, duplicata en: proportionia C . ad B,
hoc ci! . [2&2 B. ad rtâam A. bCum igitur a: tri-juin
angulurn B . ad triangulnm A . baba: pr nionem v
dupliquai «a: B . ad raflant A , quoniam .l»& A,
fun: lama homologa : Erit ut C , rafla ad vanna A.
ira triangulum B, ad triangulum A.

huaQ: Il armon!"
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"in, THEOR.!4..PROPOS.2HO.
Similia polygona in fimilia triangula diviu

duntur, 8:" numero æqualia, 8c homologa
totis: Et polygona duplicatam habenc eam
inter fe rarionem , quam lattis homologum

- ad homologum latus. .
743. 51m polygona fimilia ABCDE , Fol-11K , ha-

XXWo bentia angulos æ uales- BAIE , iGFK; Item
fit. 3- angulos B , G , 8c rc dcinccps : habcant autem

latera proportionalia circa angulos æquales; ut
uidem AB, ad BC, ita FG , ad GH; 8c ut
C, ad CD, ira GH, ad HI , &c. Dico pri-

mum hæc polygona dividi in triangula fimilia,
une nt numcro æqualia. Ab angulis enim
AE , GFK, reâæ educantur ad Eugulos angu-

los oppofitos, quæ fiat AC , AD, EH, F1;
divifaque arum polygona in trianguler numcro
.æqualia. Quoniam vero augulus B, æqualis dt

A Q: 7» .angulo G , ex hypothcfi , 8: circa ipfos latcra
a 6. (est. pro ortionalia; aæquiangulaeruntrriangulaABC,

FG , habentia angulos BAC , GFH , æquales;
hem angulos ACB, FHG , latcribus homologis

b 4.13,4. oppofitos z bldcoque latera habcbunt circa æquos
angulos proportionalia. ac proprerea inter fe hmiv
lia erunt. Eadem ratione crunt fimilia triangula
AED , 17K! , habcntia angulos EAD , KFI, 8c

c4.fext..angulos ADE, FIK, æ ualcs. Deinde c uia cit
ut AC, ad C3 , ita F , ad HG, 0b fimilitudi-
nem triangulorum ABC , FGH; ut autem CB,
ad CD ,, ita en, ex hypothefi, HG, ad HI, 0b

mm finilitudînem poly onorum : duit ex æquo ut
’ AC, ad CD ,’ita H, ad HI. Et quonîam an-

.gulua BCD , æqualis ponitur angulo CH]; et!
vautem 8: ablatus ACB oflenfua æqualis ablato
FHG; crit 8c reliquus ÀCD . reli no PHI, æ-

e 6. [mg qualis, eQuare triangula ACD , F , mark:-
t

a «a.uîx .

» îdl- ’-

*-.- L4 44
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beant latent circa æquales angulos ACD , FHI,i
proportionalia, æquiangula crunt, ideoque (imi-
lia. Eadcmque ratio cit de aliis omnibus trianl

gulis, li plura fucrint.Dico prærcrca, rriangula hæc cire homologa l
lotis polygonis , hoc en, ira erre quodlibcri trian-. ’ -
gulum in une polygono ad hmm corrcfpondenr
triangulum in altcro polygono, ut polygonum’
ad polygonum. Quoniam enim fimilia funt triJ
angula ABC , FGH , crit eorum proportio du-i
pliÂara proportiunis homologorum larerum AC,
l5 . At ue codcm argumenta pr0porri0 rnanï , .’
gulorugm ÂCD, PHI, duplicata crit proportionis sa!!!
corundcm larcrum homologorum AC ,r PH;
Quare ut rriangulum ABC, ad triangulumlïGH,
ira crit rriangulum ACD, ad triangulum PHI,
cum urraque hæc proportio triangulorum fit du-
plicata cjufdcm proportionis lareris AC, ad larus
PH. Ncque diflimili rarione concludctur uoque.
elfe rriaugulum ADE, ad rriangulum FI , ut
ACD, ad FHI: Arque ira deinccps, fiplura rue-l
rint triangula. Sunt igitur proporrionalia trian-
gula unius polygonî cum rriangulis alterius, in ’
ut rriangula unius tînt antecedcnria, 8c rrianguia’
alterius confcquenria proportionum. Ut aurem
unum anteccdcns ad unum conquuens fîta fum’ faquin.
omnia anrccedentia ad omnia conlcquenria. Igi- ’
tut ur quodlibet rriangulum unius polygoni ad
fibi refpondens triangulum alterius , ira crit
torum polygonum ad totum polygonum ;
ideoque triangula homologa crunt toris poly-
gonis.

Dico pofiremo, polygona inter-Te proportio-
nem habere duplicaram crus , quam habenr laœra
homolçga, hoc en, fi homologis latetibus, ver-
bi gram, AB , FG , inveniatur renia linea pro-
portionalis ,. ira elfe polygonum ABCDE,,ad. po,- .
lygonum FGHIK, ur en prima linea AB,
terriam inventam: ac proindc, cum proporriq
AB, ad illamirerriam , dicarur duplicata propor-
tionis’ AB, adiF G , dici quoque proparrionîm

P0 i: -

I

i;



                                                                     

afa EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
polygoni ad polygonum duplicata!!! proportionis
Iaterum homologorum AB,
ut rriangulum ABC, ad rriangulum FGH, ira
polygonum ABCDE, ad polygonum FGHIK;
Triangulum vero ABC , ad triangulum FGH,

(19-1500ng proportionem duplicaram ejus , quam
habent larcra homologa AB, FG, hoc cit un-
dem , quam habet AB , ad illam tertiam inven-
tant; habebunr quoque polygona inter fe propor-
rionem duplicaram proportionis eorundcmlarcrum
homolo orum AB, FG, hoc cil, candeur, quam

A haha 1853, ad illam rerriam invcnram. Itaque
t ’ fimuia pol gona in fimilia rriangula dividunrur,

8re. Qu demonltrandum cil.

COROLLARIUM.
’ Hinc manifrflunefl . fi fuerirr ne: «a: proportio-

oalea. ut en prima ad rcrriam . ira en": polygonal]! fupcr
rimant dcfcriprum , ad polyzunum friper fecundam [imi-

filnilirerque defcripium : Val ira cire polygonal! (uper
ramadan! defcriprum ad polygonum friper tertiam fimile

Les: finilirorque defcriptum; uti fi A , B , a C . fiat rua
3m70 proportionalu . arque friper A , a: B , dcfcrihanrur duo
la 4° grimer» fimilia. uri faut quadrata A. a: B. crit A, ad

. K K . ut quadrarum fupcr A. ad quadrarum friper B.l
floc non aliter demonflrabirur ex hoc thcorrmate.

quam clenfum fuit corollarium præcedanria thcorrmatil
et (un rhcorcmarc. Ut perfpicuum cit in hac fi-
gara.

u- THEOR. 15.PROPOS. 21.,
’ Quæ eidem reéïilineo funr fimilia, ô:

’ inter fe fun: fimilia.
tu. , I-nt reâilinca ABC, DEF, refiilineo GHI,

nm fimilia. Dico 8c ipfa inter fe elfe fimilia.
fl- f: Çum enim proprer fimilitudinem , anguli maili-

nci ABC . æquale: fiat angulis reâilinei GIHI;

» - a tu!

G. Cumcnim fit, -

---*-. -------



                                                                     

LIBERSEXTUAS. au:
Item eadem de caufa anguli ’refiilinci DEF, a:
quales angulis ejufdem reéïilinei GHI; actant, fifi
anguli reétilinci ABC , æquales an ulis reâilinei « in;
DEF. Rurfus cum 0b eandem milirudinem,
larera rectilinei ABC, proportidnalia fiat larerEbuai
rectilinei GHI, ea videlieet iis , quæ eircum æ-
qualcs funr angulos: Item candem 0b caufam,
larcra recrilinei DEF , proportionalia lareribus
ejufdcm reâilinei GHI ; berunt uoque larerabraqaiar;
rectilinci ABC , larcrîbus reâilincî EF, propor-
rionalia , ea nimirum iis, quæ angulos ambiunr
æqualer. Argue adeo pet definitionem primant
hujus, fimilia exificnt reétilinea ABC, DEF.
Quæ igirur eidcm rectilineo funr fimilia , 8: inter
fe funt fimilia. Quod erar oflendendum.

THEOR. I6. PROPOS. r22. un:
Si quatuor recta: lineæ proportionales face

rinr: Et ab eis reé’tilinea fimilia fimilirer ne
defcripta , proportionalia erunr. Et fi à rcïïis i
lineis iimilia fimilircrque dcfcripra reéfilinea, l
proportionalia fuerinr: ipfæ etiam ieéræ li-
neæ proportionales erunr. -
SInr primum quatuor reâæ AB, CD, EF, 7’443;

GH, proportionalcs, ut quidem AB, ad CD, 1X1?-
ira EF , ad CH; Couiliruanrurque fuper AB, fir- 60
CD, duo quæcun ue recrilinca fitpilia fimilirerque
dcfcripta ABI, C K; Item (upcr EF, GH, alia
duo quæcunquc rccîilinea fimilia fimilirer ne de-
fcripra, EFML, GHON. Dico 8: hæc rc ilinea
cire proporrionalia, ut quidem ABI , ad CDK,
ira EM, ad GO. alnvcuiatur enim rec’tis AB, Infra.
CD , rerria proportionalis P; 8c métis EF, GH,
rcrria proportionalia b crit ne ex æquo, m 5"ch
AB, ad P , ira EF, ad Q: t aurem AB ad
P, ira en reâilineum ABI, ad rcâilineum CDK *
fimile fimilirerque defcriprum, ex coron. propofî

" 3:0.
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ac. hujus lib. vcl fi fuerin: triangula, ex coron.
propof. 19. E: canent rationc, ut EF , ad Q,

guipât. in rectilincum E31, ad reailineum GO. daim:
ut ABl, ad CDK, in cri: KM, ad GO. Quod
dl propofitum. -* Deinde En! A31, CDK, EM, GO, tcc’îifinea
proportionalia. Dico quatuor raflas AB, CD,
EF, GH, efle quoque proportionales, ut quidem

dufaflAB, ad CD, in BF, ad GH. dlnvcniatur
enim tribus reâis AB, CD, EF, quarta propor-
ciunaiîs R5 , fupcr quam defcribatur rectilincum
RSVT , fimile reâilinco EM , fimîlitcrquc polî-

cu.fi::. mm; :8: 0b id re’dilineo GO. uoniam igizur
en, ut AB , ad CD, ira EF, ad S; crit quo-
que ut 3am en oflenfum , ut A81, ad CUK,
ira E34 , ad RV. Ut aurem A131, ad CDK,

impact. in quoque ponïtur KM , ad GO. flgitur crit
gggml- ut KM, ad RV , ita EM, ad GO; gAtquc id-

circo æqualia crunt RV, GO. Quai cum En!
fimiIîa fimiliterque pofita, conhllsnt neceflhrio,
ut mox ollcndcmus fupcr métas R5, GH, æ-

hrçuml. calus. bQuarc crit ut BF, ad R3, ira KF, ad
O H. Ponitur autcm EF, ad R8, ut AB, ad
iqunint. CD. ilgitur crit quoque ut AB , ad CD, in

EF, ad CH. Quaxpobrcm fi quatuor rcdæ li-
ma: proportionnes tuerim, &c. Quod en: dû
moultrandum.

LEMMA.
Uod aurem tqualia reflilineafimiliafimiliterqw

dafavpta , quiz) fun: GO , KV , confiflm:
far-"cr mais: agada, in: aflendetur. Si enim m;-
quale: fun! GH, R8; fi: GH, major. Cm» .
sérum , a!) fimilimdmm refiilthearum, fil a: G H,
adliO, un R5, ad 5V, ponatur une»; GH,
major quam R5, crit quoque HO , major quam
5V , a" profana reflilmeum GO, naja: "11mm
KV , un bac hum iffim foflî: cmflilui; quodï
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abfwdm , mon [à mura Wubfin. Non ergo
ingrate: [aux n84 0H , R5. Qui eflfropofi-
tu».

I Il Il111m7: Sint duo reflilima ABC’ , DEF, 41 XXIK
qualia , (7 [Emilia fimilinrqu pofiM. Dico [Item fig. 7; ’
hommage , cujufmodi fun: "il; ,AB , DE , çflà
(qualia. Si au”): mon (redonner gadin, I t A8 ,
najas, que)»; DE, inwniaturque’reflisAB, DE ,
1min proportianalix G. Quartier) ergo efl, a: A8 .
ad DE, in DE», ad G. Efl aurem AB, major,
quam DE. in) quoque DE , major , qui» G,
a: propmea and" major AB, quam G. U: un
A8 , Il G , in :19 reflilineum ABC, ad reddi-
neum DEF , pu corail. frape]: 19. 11cl zo. huila
lib. Igùur cum A8 , major fit , quam G, crit
quoque refîilmeum ABC , "Mia! rambina DEF,
quad a]? 4]de , tu»: pofimm fit 47:41:19. NM
ergo major a]? dB , "fla quamrefla DE. Sed
m1149 minnr crit. cadet. ration; quæ 0’ reflilinm
ARC ,. 71mm: oflendernur reflilinea DEF , quad
G]? comm- Iypothefin. Quare æqualufum 7854 A8 , l
DE. ’ , ,

THEOR. 17. PROPOS. 23.
Æquiangula parallelogl’amma inter fe ra-

tionam habçnc eam , quæ ex lateribus com- H
ponitqr.

SInt pz1faïleldgramma ætjuîangula AC, CF ha-.

tait. a

Tri,-bcngla anguJos BCD, ECG; æqualcs. ico XXIV.
propomoncm ,corum cire .compofium tan-duobus fig. 8.

. proportionibns,.,quas habent duo lattera 1min: cir-

. ca angulum æqualem , ad duo lama aneth]: cir-

. ca augulum æqualcm, ita m antecedentia propoP
tionum En i9 ana Parallcbgrammo, 8c contè-

I queng
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quentîadîn alter-o ; hoc et! , proponîonem AC,
parallelogrammî ad ,parallelogrammum CF, com-
pofiram cire ex proportionibus refiæ BC , ad

d CG , re&am, 8: même DC, ad rcâam CE; Ve!
’ etiam ex proportionîbus reflet BC, ad reâam

CE , 8: Raz ,DC , ad reâam CG. Id en, fi
fumantur tres lineæ I, K, L ira ut I, ad K,
fit, ficut BC, lams ad latus CG, 8c K, ad L,
ut latus DC, ad latus CE; ira elfe parallelo-
grammum AC, ad parallelogrammum CF, ut
dt refit: I, ad reâam L: ac proindc cum ex
dcfin. 5. hujus lib. proportio l, ad L, componi
dîcatur ex proportionibus I , ad K, 8: K, ad
L; proportionem quotële parallelogr’ammî AC
ad parallelogrammum F , dîci compofitam c
ex eifdcm pro ortionîbus; hoc en, ex proportio-
nibus BC, a CG , 8: DC, ad CE. Conjun-

A gantur enim arallelogramma ad angulos aqua-
lcs , ira ut B , CG, eflîcîant unam lineam re-
âam: Quo pofito, cum anguli BCD ECG,
fin: æquales, erunt a: DC, CE, una reàalinea,
ut ad propof. 1:. lib. 1. ex Proclo demonflravî-
mus. Producantur deiude AD , F G , donec
convcniant in H; Sumpta ne reâa I , quactm-

"afin. que , «invenîatur tribus B , CG , 8c I, uam
proportinnalis K: Item tribus DC, CE, de K,
quarta proportionalîs L. Quoniam îgîtur en ,

b bina. au: BC , ad CG, ita AC , ad CH. Ut aurem
qW- BC, ad CG, ira ofita en I , ad K , cerît quo-

que ut AC, ad H, ira I, ad K. Eodcm ne
argumento oüendcs cire, ut HC, ad CF, ira ,

d 1.15m ad L. Nam ut DG , ad CE , dira en HC, ad
F Cum ergo pofita fit K, ad L, ut DC, ad

CE, crit quoque HC, ad CF , ut K, ad L:
"W; eEx æâuo xgitur crit, ut AC, ad CF , in I, ad

’ L. Se proportio I , ad L, pet y. defin. hujus
lib. componîtur ex proponîonibus BC, ad CG;
8c DC , ad CE. Ex his eifdcm ergo pr0portio-
nibua comÈonetur quoque pr0portio annelo-

.grammi A ., ad parallelogrammum F.
demque ration: ORL-adams, proportionem AC,
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ad CF, com oui ex proportionibus BC, ad CE,
8c DC, ad CG , dummodo parallelogramma ira
conjungantur ad angulos æquales, ut BC, CG,
efficiam unam reâam lineam , 8re: Æquxangula
itague parallelogramma inter fe ratnonem habent,
&c. Quod en: oflendendum. ’ d

THEOR. 18. PROPOS. 24..
In omni parallelogrammo, quæ circa dia-

metrum func, parallelogramma de ton, de
inter fe funt limilia.

ESto parallelogrammum ABCD, in quo duea- La;
tut diamctcr AC , 8c pet Èuodlibet ejus HIV-

punâum l , ducantur duæ rcâæ F, GH, pa- file 9,
rallelæ laten’bus parallelogrammî. Dico patanelo-
Ëamma EG, AFH, circa diamctrum, fimilia eiTe

toti paralleiogrammo 8c inter fefe. Quod
enim æquiangula fin: toti , facile ofiendetur.
Nam angulus GAE, idem en, qui angulusBAD; .
a8: angulusexternus AEl, æqualis internoADC; "9m
8c angulus AGI , externus interna ABC, 8: an-
gulus EIG , extemus interne BFI; 8: hic ex-
ternus interna BCD. Quare æquiangulum cit
EC, ’parallelogrammum parallelogrammo BD:
Et eadem ration: eidem BD , æquiangulum crit
FH. Quod autem lama circa æquales angines
habeant proportionalia lateribus tonus , hoc mo-
do demonltrabîmur. Cum triangulum AGI ,
æîËlîangulum fit triangule ABC , 8: trianguluxn
A l, triangulo ADC, ut perfpicuum en a 29.
ratapoil. lib. 1. V61 etiam ex coroll. ropof. 4.
hujus lib. fieri: ut AB, ad BC, itaACg ad G1, b 4"th
atque ira huera circa æqualc: angulos Ë, 8: G,
[proportionalîa faut. Rurfus cerit, ut BC , ad c4-lm
CA, in G! , ad 1A; Item ut CA, ad CD, îta
.IA, ad 1E. JE! æquo igitur , ut BC, ad CD, (inquart.
in cit G1, ad 1E ac propterea 8: latera circa
squales anguloa ÊCD , GIE, proponîonalia

R exiflunt.
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e "Jim.

.exiflunt. Non alita: demonfirnbuntur latex-a circa
reliquos nngulos æqualcs être proportionaiia.
Quare par definitioncm primum hujus, fimile
crit parallelogrammum EG , toti parallclogram-
m0 3D.. Eadem ana oflcndes parallclogrammum
FH , fimile cire eidem parallclogrammo BD;
calque adco & ipfa inter fa fimilin crunt- In
omni ergo parnllclogrammo , quæ circa diamc-
trum funt, &c. Quod cm: aficndcndum.

PROBL. 7. PROPOS. 25.
Date re&ilinco fimilc fimilitcrque pofi-

tum. , 8c aiceri dato æquale idem conflu-
’ IUCI’C. v

«i ..

TA B.
xXV.

fg. I.

a 44. w]
4;."fli7ni

b 13.fzxt.

c iSfixt.

,SInt data duo reâiiînea A, 8: B; fitque con-
flitucndum aliud rcétiiincum’, quad fimilc

uidcm fit ipli A, æquale vcro ipli B. Super
D, unum latus rcâilinci, cui fimile debetcun-

(titui, a conflituatur parailciogrammum CE, in quo.
vis angulu, æqualc rcéiiiiiico A; Et fupcrrcétam

E, in angulo EDG , qui æqualis fit angulo
DCF,pamllclogrammum DH, æqualc ipfi B, critque
itamCDG, quam 1715H, Iinea una méta, utdempn-
matum au propof. 4;. lib. x. 6 lnvcniatur jam
inter radias CD, DG, media proportionalis 1K,
tfiipcr quam conIiituamr rcüiiîncum L, fimile
ipli A, limilircrquc polimm. Dico L, æqualc

[C1173 aitcri rectilinco B. (311m 6mm fil" PTOPŒ’
tionnlcs (res même CD , 1K, DG; crit Per a?
roll. propof. 19. vcl 20. hujus lib. ut CD, pl?

vma ad DG , tcrtimn , ira A, rcâîlincum fuper

d .’. [en
primum CD , ad rectilincum L , fuper 1K, fr
cundnin fimilc fimilîtcrquc defcriptum: dUt au-
tcm CD, ad DG, ira cit parallclogrammumCE,

[and parailslogmmmum DH, ejufdcm altitudînis.
e "quint.
l’ 7. quint.

elgïtur crit ut CE, ad DH, ira A, ad L-
jUtautemCE, ad DH , itacItA, :1de prOPtCîea
quod parallclogrammum CE, rcâilineo A,

paral-
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parallelogrammumDH, reâiiinœB, conflruâum .
et! æquale. gQuare crit ut A, ad B, in A,guîguîni2
ad L; bproptereaque æqualia crunt rcâilinea B, h9.quint.
8c L: Eft autcm ô: L , fimile ipfi A, fimiliter-’ "
que pofitum par coxiflruétioncm. Dato igitur
rcâilineo fimilc fimiliterque pofilum, & alteri
data æquale idem confiituimus. Quod in: fa- ..

ciendum. I --THEOR. I9. PROPOS. 26. nil];
Si à aralielogrammo paralleiogèammum

ablatum lE, 64 fimile [oti , 8L fimiliter po-
fitum , communcm cum eo habens angu-
lum ; hoc circum candcm cum toto diame-
trum confiftit.

EX parallelogrammo BD, abfcifTum fit paraile- TÂ’Ë
iogrammum EG , fimile ci fimiliterque po- xx i

fitum , habens cum ipfo angulum communemfiü ï
EAG. Dico EG , conliflcrc circa diametrum to-
tius BD. Ducnmur enim rcétæ AF, CF, quæ
fi fuerint unn linca méta, perfpicuum cit , cum
AF , fit diamctcr ipfius EG , 8: AC , diameter
ipfius BD , parniicuwrammum EG, confiante
circa diamctrum AFÜ, totius paralielogrammi.
Quod fi.AF , CF ,,non dicantur cflicere lineam
reâam ducatur rotins parallelogrammi diameter
AC , Écans lattis EF, in H, punâo, par quod
ipli FG, parallela agatur H1. Quoniam igitur
parallelogramma BD , E1, flint circa candem
diametrum AHC; aipfa erunt Emilia fimiliterque "4.12";
pofita. b Quare crit ut BA ad AD , ira EA, b l. def
ad AI. Sed ut BA, ad A , ira quoque dt je".
EA, ad AG, uod parallclogramma BD, EG,
pomma: etiam milia, fimiliterquc pofita. .chi-c minbar;
tu: crit ut EA , ad A! , ira EA, ad AG, dAc 69.114173.
proptcrea æqualcs erunt rcétæ, AI, &AG, pars,

8c mum: quod cit abfurdum. i

- R 2. Quod
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Quod fi dicatur rcâa AHC, I’ccarc alterum

lattis FG. Tune duâa HI, parallcla i fi EF,
cerunt rurfus fimilia parallclogramma B , 1G,
fimiliterque pofita. fQuarc crit ut DA, ad A".
in GA, ad AI: Sed ut DA , ad AB, ita quo-
que efi GA, ad AE, 0b limilitudincm parallelo-
rammorum BD , EG. Igitur crit ut GA, ad
I, ita GA , ad AE , iidcoquc æquaies arum

rada: AI, AE, pars & totum: Quod cf! abrut-
dum. Confiituunt ergo rada: AF, FC, unam

’ reâam lineam; hoc en, ducîa diametcr AC,

u a.
XXV.
fit. 4»

tranfit pet punâum F; 8: dufia diamcter AF,
caque produéta cadit in punâum C. Itaque fi à
parallclogrammo parailclogrammum ablatum fit ,
&c. Quod erat demonflraudum.

THEOR. 2°. PROPOS. 27.
Omnium parallelogrammorum fecundum

eandcm rc&am lineam applicatorum, defi-
cieutiumquc figuris paraflclogrammis fimili-
bus fimiliterque pofitis ei, quod à dimidia
defcribicur; maximum , id eft , quod ad
dimidiam applicatur , parallelogrammum fio
mile exiflens dcfcétui.

Etur rem: AB , divifa bifarîam in C , fuper-
que elus dimidinm BC., conflituatur quod-

cun ue parallelogrammum CDEB , cujUS diane.
ter D. Si igitur compleatur totum parallac-
grammum ABEH , en: pamliclogrammum AD ,
fuper dimidiam AC , comillcns , applicatum fe-
cundum AB , dcficicns parallclogrammo CE, 8c
exiitcns fimile dcfcc’hii CE. Dico parallelogram-
mum AD, ad dimidiam AC, applicatum dcfi-
cicnûquc parallelogrammo CE, maximum cire
omnium , quæ feeundum AB , reâam appliann

, tut , dcficiuntque parallclogrammis fimilibus fi-
militerque pofitis ipfi CE. Sumpto enim panât!
G,’utcunquc in diametro BD, 8c duâis par G,

. . mais
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mais FGI , KG , quæ (in: parallelæ mais AB,
BEC; crit parailclogrammum FK, feeundum reà
&am AB, applicarum, deficiens parallelogrammo .-
Kl, aquod ipli CE , fimiie et! , fimiiitcrque. po- MIN;
firum, cum fît circa eandcm cum CE, diameo i i i
tram. bQuoniam veto compiemenra CG , GE, MW
æquaiia funt; fi addarur commune K1, cran: i
quoque æquaiia CI, KE: cm aurem CI, æ na. (sapin!
le ipli CF, proprer bafcs æquales AC , CB. gi-
tur 8: CF, KE, squalia emnt; addiraque cour
muni CG, uaiia crunt parallclogrammumAG,
a: gnomon M. Quare cum CE, mains fit
gnomone LM , (cantiner enim CE, præter gnoo
monem, parailelogrammum adhuc BG,) crit
quoque AD , dæqualc exiüens ipli CE , propret and.)
bafes æquales AC , CB, mains quam paraileloo
rammum AG , codem parallclogrammo DG.
odemque mode circnderur AD, majus effectu-

nibus parallelogrammis, quæ ira fccundum re-
AB, applicanrur, ut punéium G, fit inter

punëita B , 8c D , hoc au, quæ occupant majo-
rem lineam femifl’c AC habcmque minorcmaltio
tudinem, (Ëam AD , dummodo dcfeéizus. fimilcs

fin: ipfi C . ’Alîter demonfirabirur AD , majus 6ch paralla-
lo rammo AG , hoc modo. cParallelogramma gémi
P , Dl , funr æqualia, cum haïes HD, DE,
tînt æ unies: Et! aurem Dl , majus quam GE.
hoc e , quam complemenrum CG, (fquod ipli gyrin;
GE , æquaie eü,) paraiieiogrammo DG. Igîtur
8c FD, majus crit, quam CG , parallelogrammo
codem DG. Argue idcirco addito communiCF,
mains exit AD , quam AG , parallclogrammun;
:0de DG.

Quod i, punâum G, fumatur in diametro un;
BD , roduâa extra paraiielogrammum CE. XXV.
Tune uâa pet G , reâa HM , quæ fit paralleia [je g,
ipfi AB, occurnrque- mais AK, BE, protrafiis .
m.H, 8: M. Item duâa GF, pamllela ipli AH;
en: paralielOÏauunum AG , apylîcarum feeun-
dam reflua B, defiËîcns parallclogrammo FM ca

tqu
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3,4,fix;,gquod ipli CE , en fimile fimilirerque pofirum,

Inn-W

cum fit circa enndem diametrum cum CE. Dico
adnuc mains cire AD , ipfo AG. Protraâa
enim CD;-ad L, crunr æquales mâta: HL, LM, b cum

uam)»: æquaics (in: æqualibus AC, CB ; iidcoquc
[43.prmi æqualia parallelogramma HD , DM. ÆCum igi-

tuf].

tut DM , fit æquale compicmcmo DF, crit 8C
.HD, aulnaie ipfi DF. En; aurem H1), majus
quam H , paraiielogrammo 1L. Quare 8c DF,
majus crit quam HI , codcm paraliclogrammo
IL. Ac proprerea communi addiro AI , mains
erir AD, quam AG, eodcm paraileiogrammo
IL. Iifdem argumcnris conciudcs AD . majus
elfe uocun ue parallelogrammo ira applicato
feeun nm ra am AB, ut punâum G , fit ultra
D, in diamctro BD, produâa; hoc cit, quod
occupar minorem lineam lemilÏe AC , habcrque
majorcm altitudincm , quam AD: dummodo de-
fe&us fimiiis cxifiar parailciogrammo CE. Ira-
que omnium parallclogrammorum fecundum
eandem reéram lineam applicatorum, &c. Quod
crar demonilrandum. .

PROBL. 8. PROPOS. 28.
Ad daram lineam reâam , date reâiiineo

æquaie parallclogrammum applicarc dcficicns
figura parailclogramma, quæ fimiiis fit al-
teri parallclogrammo date. Oporrcr aurem
darum reéülineum , cui æquale applicandum
cit, non majus eiTe eo , quod ad dimidiam
applicarur , cum fimiles fuerint defcflus , & c
ejus , quod ad dimidiam applicatur, & c-

. jus , cui fimile deeflè debct.

.718:
XXV.
fil’ 6:

AD datam reStam lineam AB , data reCtiiineo
C, applicandum fit parallciogrammum æqua-

-le, dcficicns parallélogrammo ,quod fit fimile
daro aireri paraiielogrammo D. ’Scéta AB, bifa-

riam
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riam in E, fuper medietatem EB, adefcribaruraœfixt.
parallelogrammum EFGB , fimile ipfi D, fimili-
rerque pofirum; 8c complearur totum paralleio-
grammum AHGB. Si igirur AF , æquale e11
ipfi C; cum fit applicarum ad AB, deficiens
parallclogrnmmo EG, iimile ipli D, factum crit,
uod jubcrur. Si aurem AF, mains en: quam

à (Neque enim minus clic debet. Nain cum
per propoll præccdenrcm , ipfum fit omnium ap-
plicarorum maximum, dummodo defcâus finr
limilcs, non poiler applicari ullum ad AB, qnod
effet ipfi C, æquaic, i’cd omnia cirent minora.
Proprerea adjunxit Euclides ; Oporret aurem da-
rumcreétilineum, 8re.) crit quoque fibi æquale
EG mains quam C. Sir igitur majus reéiilineo
I. (Ôua vero ratione excrflus duorum rcflilineo-i
rum fit inquirendus, docuimus ad propof. 45’;
lib. 1.) b 8c confliruarur parailelogrammum lui-1m-
KLMN , fimile quidem fimilirerque pofitum ipfi
D, feu ipfi EG , æquzrlc vero exccirui invenro
I; ut fit EG , æquaie rcéiilineo C, 8c parallelo-
gramme KM, iimu]; 8e 0b id majus quam KM.
Cum igirur 0b fimiiirudincm fit ur Eh, ad FG,.
ira NK, ad KL; erunr uoque latent EF, FG,
majora lareribus NK , xi. Si enim his iila fo-
rent æqualia , vel minora , cirer etiam EG, æ-
quale ipfi NL, vcl minus , ut comtat. Quare
abfcifiis mais F0, FQ, quæ fin: æqualcs ipfis
KN, KL, 8c complero paralieiogrammo FQPO,
crit hoc ipfi LN, æquaie, 8c eidem fimile fimili-
rerque pofirum, 8: proprerea ipfi EG: carque
adeo circa tandem diamctrum cum EG , con-
tiller, quæ fit BF, produélis jam recrisQP, OP,
crit paraileiogrammum AP , .ad reâam AB, ap-.
plicarum deficicns ’parallclogrammo PB , dquod
fimile en ipfi EG, fimilircrquc pofirum, 8c prop-
rerea îpfi D. Dico igirur AP, æqluale efle ipli
C, reâilineo. eNam cum PG , æquaie fit com- Hum?"
Ëemenro PE ; fi addarur Commune PB, erir 8c

Q, æquale ipfi ER, hoc cit, ipfi ES,f uod
squale cit ipfi ER , pioprer bafes æquales

. i 4 l

c 16.fext.

du. fend.

f 3 64mm

i
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1.64 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
E8. Quare fi æqualibus A0, BQ, commune
addarur EP, crit AP, æquaieignomoni TV. Sed
gnomon TV , æquaiis eft reâilineo C, (Nam
cum EG , Ërallelogrammum æqualc lit ipfi C,
nua cum L , fi auferantur æqualia Q0, LN,
remanebir gnomon TV, ipii C, æquaiis.) Igirur
à AP , eidem C , æquale crit. Ad reétam ergo
AB, appiicarum cit paralieiogrammum AP, de-
ficiens parallelogrammo PB, quad (imite eitdaro
parallelogrammo D, 8c æquaie exiitcus reétilineo
data C. Quod faciendum crat.

iniij.’ PROBL. 9.PROPOS. 29.
Ad datam re&am lineam , date reéliiineo

æquale parallelogrammum applieare , excev
deus figura parailelogramma , quæ funins
fit parallelogrammo alteri date.

La); AU datam reéiam lineam AB, daro reêiilineo
XXV. C , ap licandum fit Paralieiogramnium a:-
fl. 7. finale, eXCegens parallelogrammo , uod fimiie

Il date alteri paralleiogrammo l). ivifa AB,
118.1?» bifariam in E ; afuper dimidiam EB, confiruarur
y paralielogrammum EFGB , fimiie ipfi D, fimrii-
b naja. rerque pofirum. bDeinde reérilineo C , 8: parai-

ielogrammo EG , conitituarur quadrnrum H, æ-
c 15.1M- quale; c cuiquidem fiarparaliclogrammumIKLM .

æquale, fimiie vero ipfi EG , fimihrerque poi-
tum; erîtquc proprerea IKLM , mains quam
EFGB , uandoquidem æ ale cit quadrato H,
quod con ruâum en r iiineo C , uni cum
paralieiogrammo EG, æquale. Cuïn igitur ob
fimilirudinem MK, EG, fit ut MI, ad 1K ira
EF, ad FG , erunr quoque latera MI, 1K, ate-
ribus EF, FG, majora. Si enim illa his forent
æquaiia , vcl minora , effet quoque MK, vcl æ-
guaic ipfi EG, vel minus, ut perfpicuum cit.

roduéris’igirur FE, FG, ut reflæ F0, FN,
zquales fin: mais 1M , 1K , 8c complcro pîrai-

i e10.
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lelogrammO’ON; crit hoc fimile fimilirerque po-
firum i fi EG , cum fit æquale ipli MK, 8: fi-
miie, imilitcrquc pofirum. dQuare ON, EG,
circa candem diamerrum confinent, uæ fit F P.
Produétis jam AB, GB, ad Q, R; P0, do-
nec cum AS, ipfi F0, parallela conveniat in S,
crit parallelogrammum AP, applicatum ad re-
aam AB, exeedens parallelogrammoQR, e uod
fimile cit ipfi EG, ac proprerea ipfi D. ico
igitur AP, squale effc reâilineo C. fNam cum
A0, ER , fint ægualia, g& ER , uale com-
plemento EN ,. en: 8c A0, ipli B , æquale.
Addiro ergo communi OQ, fier A? , æquale
gnomoni EPG. Atqui gnomon EPG, æqualis
cit reâilineo C. (Nam cum MK, hoc en, ON,
æquale fit reâilineo C , una cum EG, fi aure-
rarur commune EG, remanebunr æqualia gno-
mon EPG , 8c reâilineum C.) Igitur 8c AP, æ-
ïuale crit reâilineo C. Ad daram ergo recta!!!

B , date rectilineo C, æquale parallelogram-
mum applicarum et! A? , excedcns :parallelo-
rammo RQ, quad fimile cit alreri daro D.

and facicndum crut.

PROBL. 10. PROPOS. 30.
Propofirarn re&am lineam rerminaram

extrema , ac media ramone fecare.
It reé’ta AB , feeanda extrema ac media ratio-
ne. Defcripto fuper earn quadrato ABCD;

cari lams DA , a plicetur reâangulum DF, æ-
ïnlêle quadrato A , 8c excedens parallelogrammo

, fimile ipfi quadrato, ira ut fit AP, quoque
uadratum , cum quadrato folum uadratum fit
mile. Secet aurem recta EF, r am AB, in

H. Dico AB, in H, feâam cire extrema au

dam; ’

o Mm;

r36.an
«fifi-Ü.

o

Tl].
unfig. a:

. i9: W3

media ratione. Cum enim æqnalia tînt DF, & I"
AC fi dematur commune AE, remanebum a.
quam GH , HG , quæ cum habeant angulos æ-
Quales AHF , BHE, utpote naos, berna: later- 53’;qu

- R circa
î
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circa illos reciproca, hoc. en, crit ut EH, hoc

. en, ut AB, ipfi EH, æqualis,.ad HF , hoc cit,
a? ï? n [ad AH , ipfi HF , æqualem , ut AH , ad HB.

Quare cum fit, ut rota AB, ad fegmenrum AH,
in fegmentum AH, ad fegmenrum HB, [cela
e11 AB, extrema ac media ratione, per definirioq
Hem terriam hujus. Propofiram ergo recram li-

. ,2 . . gneam terminaram, 8re. Quod erar faciendum.
’ i Aliter quoque oflendemus AB, elfe lèétam in

un « veld, extrema ac"media rarione. Cum rrcs Iineæ
A, dentur AB, AH, HB, fit ne rcâallgulum HC,

comprehenmm fub prima B, &Àtertia HB, æ-
ll1rfi’un quale quadrato media: AH ; cerunt ipfæ propor-

tionales: ut AB , quidem prima ad AH, facon-
dam , ira AH, feeunda ad HB, rertiam. Quare
per definirionem fuira cit AB, in H, extrema
ac media ratione.

a Il. fic. - Alirer totum problema conficiemus. dDivida-
T48. tur AB, in C , ira ut reétangulum fub rota AB,

.xxV. 8c fegmenro CB, a: uale fit quadrato alter-iris
fig. 9. figmenti AC. Dico B, in C, cire refrain ex-
ei7.[m. rrema ac media rarione. eErunt enim rurfus ,

ut prius, tres lineæ AB, AC, CB, continue
proportionales. ConItat ergo propofirum.

THEOR." 21. PROPOS. 31.
In rcâangulis triangulis, figura quævis à

l . , latere refrain angulum fubrendente defcripra,
Q æqualis efl: figuris , quæ priori illi fimiles ,
ï; fiée fimilirer poiiræ à lareribus reEtum angu-

c i Minium continenribus defcribunrur.’

T48. Riangulum reâangulum fit ABC, habens an-
xxV. - , gulum BAC , rectum; defcribaturque fuper
fig. le. BC, quæcunque figura reé’rilinea. BCDE, acui
a fifi»? fimiles fimilirer ne polira: fu rrAB, AC, con-

Itiruantur ABFâ, ACIH. ico figuram BD,
nqualem elfe duabus figuris AF , AI. Demiifa

F ;.z .1 enim ex A, ad BC, perpendiculari An, crit par

A : i coro .
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coron. pro of. 8. hujus lib. ut BC ad CA, ira
CA , ad K. Quare ut BC, ad 6K, prima li.
nea ad terriam, ira figuraBD, fuper primam, ad
figuram CH , fuper fecuudam fimilem fimilirer-
,que pofiram, per. coroll. propof. r9. vcl 2.0. hu-
jus lib. 8: converrendo ut CK, ad BC, ira figu-
ra CH , ad figuram BD. Non fecus oitenderur
cire quoque ut BK , ad BC, ira figuram DG ,
ad figuram BD; cum rrcs lineæ BC, BA, BK,
fin: quoque proportionales, &c. Quoniam i itur
en ut CK , prima quanriras ad BC, fecun 3111,. i
ira CH, terria ad BD , uartam; Item ut BK ,
îluinra quanriras ad B , fecundam , ira BG ,
exra ad BD, (guarram; berit ut prima CK, cum banda».

quinra 13K , a BC, lecundam , ira renia CH,
cnm fexra BG , ad BD . quarrant: Sunt aurem
prima CK, 8c quinta BK, fimul æqualcs feeun- - »;, z
da: BC. Igitur rertia CH, 8c fexra BG, fimul
æqualcs quoque ernnr quarræ BD. Quod cit
en propofirum.

Alircr. cCum rriangulo ABC , (imile fit rri- c8. fiat.
angulum KAC , finrque homologa latera ipfo-
mm, BC , CA; (Nam cil ut BC, ad CA, in
rriangulo ABC, ira CA , ad CK , in triangule
KAC,) dhabebir triangulum KAC , ad rriangu- «1.19.153,-
lum ABC, duplicatam proportionem ejus, uam
haber CA, ad BC, ehaber aurem 8c figura H, e :9. ml
ad figuram BD , proportionem duplicaram pro- a0. fut.
rionis CA , ad BC. f uare crit ut triangulum flua-18-
KAC , ad rriangulum A C , ira figura CH, ad
figuramBDI Eadem rarione oItenderur elTe, ut trian-
gulumKBA, adABC: ira figuramBG, ad figuram
BD. Quoniam cr o rurfus cit , ut KAC, prima
quantitas ad AB V, fecundam , ira CH renia .. ..
’ad BD, quanam; Item ut KBA, quinto. adABC, i ” .
fecundam, ira BG, ferra ad BD, quatrain; gerir 314.1.2.5;

prima KAC, compofita cum quinra KBA I ï
iad fceundam" ABC , ut compofita tertia CH,
cum ferra BG, ad quartam BD: Sunt aurem
’KAC, KBA , prima 8c quinta, fiinnl’,iæquales
ficundæ ABC. ,Igitur CH , BG, renia éraflez?
. , v . . . , . . » mu ’r4P:
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64ml, squales quoque crunr quartz BD. Quod
dl propofirum. aAlirer. Ut quadrarum reétæ AC , prima
quanriras , ad quadrarum reâæ BC, feeundam
quantitatem, ira en figura CH, ter-ria quantiras,

h l’aurai figuram BD , guarram quanrirarem; bcum
n. fin, urraque proportio Il duplicata proportionis AC,
i ad BC. Similiter erir ut quadrarum redire AB,

uinta quanriras, ad quadratum reéiæ BC, feeun-
quanrirarcm, ira figura BG, ferra quantiras,

imitai figuram BD , quarram quanrirarem. iQuo-
circa crit , ut prima quanriras cum quinta, nimi-
rum quadrarum redise AC , cum quadrato refis
AB, ad feeundam, hoc cit, ad quadrarum reâæ
BC , ira rertia quanriras cum ferra, nimirum fi-

ra CH, cum figura BG, ad quarram, videlicer
tapit! ad figuram BD: tSunt aurem quadrata reâarnm

AC, AB, fimul æqualia quadrato méta BC.
lgirur 8c figuræ CH , BG, figura: BD, zonales
crunt. Quod en propofirum. In redanguhs igî-
rur triangulis , figura quævis &c. Quod en:
oflendendum.

m5 THEOR.’22. PROPOS. 32.
, Si duo triangule. , quæ duo lattera duobus

lareribus proportionalia habeanr , fecundum
unum angulum compofira fuerinr , ira ut
homologa eorum larera finr etiam parallela:
rum relique. illorum niangulorum larera in
reétam lineam collocara; reperienrur.

245. Abeanr rrîangula ABC, DCE, larera AB,
XXV. A ï AC lareribus DC, DE, propdrrionalia, utin u. quidem AB, ad AC, ira oc, ad DE compo-

nanrurque ad angulum ACD, ira ut Inter: ho-
mologa AB DC, item AC , DE, inter f: (in:
parallela. Dico duo larera aligna BC, CE,

. refrain com ancre lineam. Cura-enim parallela:
hardi-lm AB, C, «a: angulus A, alrcrno mg,

- * arqua :
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ualis: Eademque ratione angulus D eidem

îqCD, æqualîs crit; ac proptcrea A, 8: Ô, inter
fe quoque exiflcnt squales. Quoniam îgîtur tri-
angula ABC, DCE; habent lutera circa æquales ’
angulos A , 8t D , proportionalia; ipfa berna! la 5.153;
inter fe æquiangula , habebuntque squales angu-
los B, 8: DCE. Additis ergo æ ualîbus A, 8c
ACD, æqualîbus angulis B, 8c D E, crunt duo
angulî B, 8c A, duobus angulis DCE , ACD ,
hoc en, angulo ACE, æqualcs. Rurfus addîto
communi ACB, fient tres angulî triangulîABC,
duobus angulis ACE , ACE , æquales: cSed illi cgipu
tres æquales funt duobus nais. Ergo 8: duo
ACE , ACE duobus crunt mais æquales: [Av MW
que idcirco ËC, CE, unam teâam lineam con-
ltituent. ltaquc fi duo trianguln, quæ duo late-
ra duobus lateribus proportionalîa tubant , &c.
Quod eut demonfirandum.

THEOR. 23.PROPOS. 33. sur]:
ln æqualibus circulis , angulî eandcm ha-

bcnc rationem cum periphcrüs , quibus in,
fiihmt , five ad centra , five ad peripheriau
confiiturj infiflzant: Infuper veto ô: fe&o-
res , quippe qui ad centra confifiunt.

51m duo circuli æ uales ABC , EPG, quorum 2’18;
centra D , H; umanturque ex circulis duo a" t

arcus quicunque BC, FG, quibus ad centra qui. ü. n;
dem infiflnnt anguli BDC, FHG; ad circumfé-
tamias Verouanmli BAC, FEG. Dico cire ex
fententîa dcfin. 6. lib. 5. ut ’arcum BC, ad afi-
cum FG, in: au 7ulum BDC, ad angulumFHG,
8K au hlm BA , ad angulu’m FEG; 8C fafio-
rem anfuper BDC , qui mais BD DC, a: a-
en BC, confinant , ad feâorem FzHG, quem
com rehendunt rafla: PH, HG , 8: ficus FG. ..
Du îs enim métis BC , FG , ’aapplîccntur ipli: "on!
in circuliszquales «me; CL, quidem ipfi 1

A:
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At vero GK, KL, ipfi F G: ducanturque rafla
ID, KH, LH. Quoniam igitur æqualcs fun:
tafia BC , CI , berunt quoque æquales arcus
BC , C1, tac proprerea 8L anguli BDC, CDI,
æquales arum. Eadcm ration: æ uales ernm 8:
arcus FG, GK, KL, 8c anguli HG, GHK,
KHL. Quam multiplex ergo cit arcus BCl,
ipfius arcus BC, tam multiplex crit angulusBDI,
Jeu aggrcgatum an’ulorum propc centrum D,
infifientium arcui CI, anguli BDC: Et uam
multiplex cit arcus FGKL, ipfius arcus G,

.. (am multiplcx crit angulusFHL. [tu aggrcgatum

appui.

mais

angulorum pr0pe centrum H, arcui FGKL, in-
fifiemium, anguli FHG, quia in rot angulos
æquales divifi lunt anguli BDI, FHL, in uor
arcus æqualcs fcâi funt arcus BCl, FG .
Quoniam Vcro fi arcus BCI , æqualis fucrit arcui
FGKL, dncccflario angulus BD], angulo FHL,
æqualis cit : Ac proindc fi arcus BCI , mayor
fucrit arcu FGKL , ncccfihrio angulus BDI ,
major en angulo FHL , & fi minor, miner:
Dcficicnt proptcrca un: arcus BCI, 8C angulus
BDI , zzz-que multiplicia primæ magnitudinis BC,
8l tertïæ BDC, ab FGKL , arcu , & angulo
FHL , æquc muitiplicibus facundæ magnitudinis
FG, 8c quarta: FHG , vcl una æqualia crunt,
vcl nua cxccdcnt, fi ca fumantur, uæ intcr fe

. mfpondcnt. cQuare quæ proportio e arcus BC,
prima magnitudinis , ad arcum FG, feeuudam
magnitudmcm , ca exit anguli BDC, tcrtiæ mag-
inîtudinis , ad angulum F HG, quartam magnitu-
dinem.
’ Atque hoc vcrum etiam cil de fpatiis circa
centra , hoc en, ira crit arcus BAC, ad arcum
FEG, ut fpatium ad centrum D , infiflens arcuî
BAC , ad fpatium ad ccutrum H, infiitcns arcui
,FEG, ut ex demonfiratione palet. Nam 8: hæc
fpatia , fi æqualia funt infiftunt æ ualibus arcu-
bus, 8: fi inæqualia, înæqualibus c.

Quoniam vero ut angulus BDC , ad angulura
FH , f ira cit angulus BAC, ad angulum’FEG,

:cum
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gcum illi horumïfim dupli,4 erfpicuum dt, SMMfÜJ
l: ira erre quoque angulum , BA , ad angulum "En:
FEG ,i u: lait arcus BC, ad arcum FG. Quod
tamcn e-Ëfdçm argumentis demonfirari otefi; ,
quibus ulî fuinus in au uiis ad centra con itutis
il prius ducantur reCtæ A, KE, LE, &c.

Quod fi ad circumfercntias confiituti fint an-
guli cjufmodi BAC; FEG, ut rada: duétæ BD,
CD; PH, GH, mon conflituant angulos in cen:

. tris vcrfus arcus BMC, FG, fumeuda etunt fpa-
tia BDC, FHG ; quæ dupla etiam (un: anguio:

mm ad circuunbreutias. . .h Conitimantur am ini fegmept’is .BC, CI, an-
guli BMC ,l C Il, i ui æquaiesÏerunt cum iu- huma:
imam arcubus æquaii us BAC, CBA ., Quaré I
fimilia etuntfcgmcuta BMC, CNI, la: ne adeofiapmü,’
inter fc æâuaiia, proprerea "quod funt uper re-,
(las BC, I,Àæquaics. Additis igitur trianguiisf
BDC, CDI , lquæ æqualia quo ue finit, fient l 4km
(citeras BDC , CDii, æqualcs. ’Ëzuapro ter tan;
multiples crit icétor BD! , liftons BDCP, quam
elt multiplex arcus RC1, ipiius arcus BC. Sil
miiitcr k itcndçmuæ ,i frémirai] FIN. , tain multi-
pliccm du ibéturis l’HG ,i quant muitipicx (flat;
eus FCKL, iritis arcus Qumlinm vcro fi
arcus BCI’, æqnalis fllCTÎI Iaricui FGKL, rafler

uoque BD] ,. fcétori FHL , æquaiis efi, (ut in 4
icéïoribus BDC, CDI, oflcnfum fuit,) 8c fi ma-
jor, major; de fi miner, minor: Dcficicnt propê
(61’133 una arcus 8C1. & fedor BDI, æquc mui-
tipiicia primæ magnitudiuis 15C , de tcrtiæ BDC,
ah arcu FGKL, 8c (béton FHL, taque multipli-
cibus feeundæ magnitudinis FG, & quarta: FHG,
vcl una æqualia erunt: vel unn exccdcnt ; fi ea
fumantur , quæ inter fe refpondcnt. iQuamo- i 6. Id;
brem quæ proportio cit arcus BC , primæ magni- 11mm:
tudinis, ad arcum F G, facundam magnitudînem
en crit fcétoris BDC , tertiæ maânitudinis, ad
feâorem FHG, quartam magnitu imam. In æ-
qualibus ergo circulis, anguli eandcm habent
rationcm cum peripheriis, &c. Quod damon-

itranduiu crut. Com-

P
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Commodius fortaflë initituetur demonfiratio

hoc modo. Sumantur (faltcm «agitation» quot-
vis circuli æquales circula A8 , arque in En.
-gulis capiantur finguli arcus arcui BC, æquales,
quibus infifiant anguli tam ad centra, quam ad
circumfcrentias. Emnt enim omnia hi anguli
æquales angulis BDC, BAC, 0b æqualitatem
arcuum , quibus infiitunt: ac proindc corum a -
Èregataita multiplicia etunt angulorum BDCg,

AC , ut cit multiplex a gregatum omnium ar-
cuum ipfius arcus BC. einde fumantur etiam
quotvis circuli æ uale: circulo EFG dt in fin-
gulis accipiantur mguli arcus arcui ÏG, æqua-

iles , &c. Hac enim ratione vitabitur confufio

brada.

linearum, 8: angulorum in circulis ABC, EPG,
uæ necefl’ario oritur, quando arcus BC, FG ,

unt magni, & corum muitiplices accipicndi flint,
ut perfpicuum cit. Nam 1 arcus client BCI ,
FGL, uibus infiiiunt anguli BDI , FHL, ad
centra, BAI, FEL, ad circumferentias; non
poterunt corum multiplices fumi fine confufione,
ut pater. Hæc autem confufio vitatur , fi plures
circuli æquales adhibeantur, ut diximus.

COROLLARlUM.
Bine manifeüum et! , fic cire feCtorcm ad (tâtonna.

ut cit angulut ad anguium. [maque enim proportio
eadem en proportioni arcus ad arcum. 103m: a: Inter
(à cardent cnm.

EUCH-



                                                                     



                                                                     

.--.-c.-- J

il rirçlk’lËlÏIill



                                                                     

Lr’BER UNDECIMUS. 173

hEUCLIDIS
ELEMENTUM

UNDECIMUM,
li: folidorum primum.

Oflq’mm Euclide: in priaribu: fax [ibis Mande

P de en Geamctriæ parte tigrerait , que rirez
Plana verfizmr , fiùique nomen Geametrit .

111717km" profilant , ufit’rpa-wt ; N101: aggndüur in

hoc lib-ra inzdecima cnm parte»; Geametrit que
tarpan , five folrda Confiderat, [repique papabile
Stereometria la]? appellera.

DEFINITIO. I.
Soiidum d’5 , qlmd Iongitudinem, lati-

tudinem , de eraiiitudinem habet.

EXplicalantemP’rilu, more fun, watexad en»: rem
permujîèzms, guru-am prima e]? : Salidum,

five carlin! : ’numpe terril")! gemu quantitatir; date:
igimr mm quantitale.» , que pater longitudinem
latitudinemque forma cf? cmflïtudinem, jeu profun-
dimtem , ne ut ne: dxmmfiane: pojfidmt , tout»:
quidem ficundum langimdinem , airant 71670 femm-
du»: latitudinem , (7’ tomant ficundum profundim-
rem , [en crafimdinem . altitudinemtle , appellari

S folzdum,



                                                                     

:174 EUCL ID 1s GEO MET): LÆ.
filidum, five corpu: : quemadmodum quantita: Im-
gx’tudinem ramant balzan , lima; qu; mm longitu-
dini latitudinem adjicit , fitperficm 11060110 , ut
in Primo lib. diximw.

Paru qztcmaa’madnm Mathemtièi , tu rafle in-
glligamur lineam , pacifiant , ut imagininemur
panifia» 45.77051 È loco in locum mariai; [ne enim
dcfiriôit veflzgt’nm qxzaddrlm langui» hmm»; , [au

a]? , lineam, proprerea quad purifiant omni: a]! nug-
nimdini: exprrr; ut aurem percipiamur fuperficiem ,
manant, m intellzgamz: lineam cliqua»: in tranfzær-
fnm www; ha enim defcribet wfligium ,0!!ng
0’ 14mm damera: ; langui» quidem propter longitu-
dinem lima , 111mm 71m: propter www: 111147», qui
in tranfverflnn efl fixfîxx; amen: murin profimdimte,
quad (7’ [mu du"; fit expert: lm quoque, ut m1611:
m5 acyle: ponant carprzr, [en folidum, bot: efl, quan-
titatem triai: dimcizflaizeprxdimm, mnfidrmt , ut
canczfiamzu fiIPz’ïficicm abri-1.12» 177441367 elevari ,

five in traflfiierfim mavcri; [me enim ration: lla- V
[cri-fretin cIcI,’-Ïifi’tm (Fabian fonçai», fatum, arque

profiwdmfl; lama.» quidam (7’ Imam, ab filpezfi-
cicm , (TU: linga (7’ LIN; exil?!) ; profimdum vert:
fin traîna, [Draper clcwlz’unçm 171’331, [au matant

figüærfidiei. fiat: aga qymzmzu, fil’ldxln, five cor-
PL’J’ Ë’ÛCx’HHT.

DEFINITIO. Il.
Sniidi aurem cîzîreimim , cit fuperficics.

Uxmaxlmdnm lima finira in extremitatibwpun’
61:: , fi’vl’crffic’ie! wro hmm ruiloit, ut in l. lib.

dormi , in: mm ait Solidi finiti extremum ejfèfupfl-
firiem. Cm enim falidum , five 60717111 efiïdatn

et
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ex illa mon: imaginario fizperficiei , ferfpicmtm
extrmmparte: film: (fié: ji4perjicie:.

DEFINITIO. HI.
Linca rcêh cit ad planum rafla , cum

ad mêlas omnus iinezls , à quibus illa tangi-
tur, quæquc in propblito liant plane, rcEtos
angulos cificit.

UTlinea rafla AS , plana CD, infijien:, ira ut i 71183
v B, profil"): fit "l filalimi extrtptanum CD, xxyli i
a: purifia»: A , in :fifi: plana , mm demum dicetur fig’ ’3
rafla feu perpm;:1ir::.»’arrx: ad planant CD, cum refit):

eflëcerir angula: cum lineis AE, AP, 11D , EG,
(7’ cum ommlw (1111:, qua: in eodem exzflente: plana

ipfam 20713:!!!" :71 [agada A. Ha: 6mm ranime
fie! , ut A B , graduer infiflat plana CD . 0’ mm
"mgr: in imam panent , 71mm m nliam incliner.
Nam prodnfla rififi Dz! , ad H, cum ("13:41:41
BAD, panarur r un, crit quoque dcimrp: BJIH,
refit", ideoque illi ligand". Erzdcmque rarionepro-
truffa graillât?! liner: in plana CD, fadet AB, mm
illa duo: arlgulo: 4’7’!’:Ic:. Ac papier" æquaùliter

piano infifi’er. (Laon! fi fieri pager, ut A8 ,.
cnm and [mm ex 11 , in plana CD , edufla flan
efliære: mum miam, enamfi mm alii: ommbu:
"5h72; wigwam to flzrzl’ep, non. diceremr A3 ,
rafla ad Plant"): CD. [trique qmmdo concedzmr
liner; (11167251: ad plant"): rafla , concedèndum quoque
crit , cnm cum amniln: in codent plana dufli:, qua
slafnm languir: , rafla: conflimere (171311103 Et È .

contraria, ut rafle cancltydamr , [imam quampiam
(fi? ad plenum datant raflant, demanflrandum crit
pria: , mm cum omnibu: in eodem [une «au,
qua iffiim targum, rafla: angula: un ce".

S 2 DEFI-
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2.76 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

DEFINITIO. 1V.
Planum ad planum rcâum efl: , cum re-

ai]: linon: , quæ communi planorum fcéÏioni
ad rectos angulos in une planorum ducun-
tur , akcri plano ad rectos film angulos.

INfiflat planant AB, plana CD, in: ut [inca AQ,
fit in fablimi , bac efl, extra planta» fabjeffum

CD, et EH , in ipfo codent plana. Sit amen: ho-
mm planant"! Communi: faîte EB, qui, utdeman-
firalzimr propofl g. hujus [il]. rafla crit lima. la
lm: aurem firmpti: punflis quatcunque G , I ; ex ipfis
in plana 1H3, ducamur CF , I H , perpendiculare:
ad communal); fucîiunem EB. . Si 1311anqu FG,
HI , ad planant alternm CD , refit fuerim, hac
efl, refila: dagrtlax cfeccrim mm linei: 6K, G L,
6A4; IN, 10, 11’, O" cum 1111i; omnièu: in plu.
na CD, à Pitflfiiï G , a? I, dzflù; dicezur pluma»
A B , (1:1 plana»; C D , reflum ; gym hoc made non

  piaf-i: in mum www» incliimbit, que»: in alteram,
fi-Iæq’mhlirur il]; ÙZfifle’l. Si enim KG, producti-

tur ml K , mm miaula: F G K , pnnmur rafla; en)
0’ (227371171 ci deidæp: F OR , 711*771 ; ideoque: illi
«gaula: E-J..’czm]vc ramone , pralmflza qum’ia’m au):

v 1mm in [ahan CD, flnrïmrolv’q’æ à liner: FG , HI,

(tagal; 47.111391. firme phnnu; A13 , 1714451.!!!"
filma C1) ,’ iufifln. thisfi-Mque igimr phylum
nz’!7r:ad rufian 5,72 mnminur (A! plana") aluni, can-
Iccdcmium 7:07.111: en: , [1mm papendimlarc: in un:
vomira ml commune»: [Et-710mm deduflaJ, rafla: quo-
que 970 (d altcmm planum. Et contra , u! collige-
mr phylum quadfinm ad alitai 617E refila», oflenden-
du»: frira eriz , lima: Pz’z’pendicnlarex in une enrum

ad
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ad tammunem [Minium duaux , rafla: eflè ad reli-

quum planant. .
DEFINITIO. V.

Rcâæ lincæ ad planum inclinatio eft,
cum à fublimi termine rafla: illius lineæ ad-
planum deduEta fucrit perpendicularis, ac-
que à punëh) , quad perpendicularis in ipfo
piano fcccrit , ad propofitæ illius liners ex-.
tremum , quod’ in com-m eft plana , altera
méta linca fucrit adjunéta: CH: , inquam an-
gulus acutus infiftente linea, & adjunéÏa

comprehenfus. .
INfiant rafla A3 d, plana CIL, non ad angu- 1’43,

la: rafla: , [cd inclinata , ira ut Panfîum XXVÏo
B, fit extra plana»: in fablimi, purifiant 0ere A, 5a 3’-
in plana. Deinde ex B, termina fublimi refit A B,
intelligamr ad idem planton dedufla perpendiculari:
BE , faciem in plana purifiant E; arque ab E, ad
A , adjangatur rafla EA ; crique neceflario angulu:
BAIE , «mm, 21mm in triangqu A88, duo an- n7.piui
gulii BAH , BEA , dtlallusfim refli: minore: , 0’
angulu: BEA , reflua Angulux igitur arma:
BAE , comprehenfm lima infiflente dB , (r ad-
junfla AE, dicitur inclinatio rafla A8 , ad diffa»;

[aman C D; lm ut rama dicamr gy? inclinaiia tine; -
AB, , ad Plana)» CD , quanta: la]? «héla: angulm

and": BAE. ’ 9- l
.DEFINITIO. VI.

Plani ad planum inclinatio ’, en: angulus
acutus métis lineis contentus , quæ in atro-
que planorum ad idem communi; -fe&ionis

.  S 3 pua.
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1.78 EUCLIDIS GEO’METRIÆ.
punâum duâæ, mélos cum fcïtione angu-
los eflic1unt.

PLano namque A8 , iz.’fi;7at plante»: CD, ira ut
par: ad C, fit in Mirai crli’Jr’szth AI? , (7’

par: 4d D , in gara plana AS, fique CD, inclûm-
tmn ad A8 ; 0* communi: earum ficha fit DE.
Si (gifler ad DE, commune»: [Eu-hanap: ex 9131:le-
fla F , du: perpendiculare: dumnmr, F Ci , quidem
in plana A8 , 0’ EH, in plana CD; dia-var an-

ulu: auna: GFH , diéli: refît: mmprebenfiu, in-
clinatio lani C D , ad planum AB, in: tu mata (CG
dicatur inclinant; plani ad planum, quanta: 4j? rifla:
angulu: anaux.

DE F LNJ T I o. VIL
Planum ad planum fimilitcr incîinntum cf-

fc dicitur , arque altcrum ad altcmm , cum
diâi inclinationum anguli huer fi: fuel-in: æ-
quales.

NOn obfcura efl hacdefiniria, pracadcme bene in-
telleffa. Unde plana»: ad plana»; mugi: i 451i-

nanan de dicetur, raja: anng intlmauanu mmar
(mitent , tuque adam a rafla mgr: recqflrit.

DEFINITIO. VIH.
Parallcla plana figés, quæ inter fa non

convcniunt.

MeIIige , in quamcunque fartent, etiam infinite,
producanmr : hoc efl, five ad dextemm , five ad

finxflram : 0’ five firfimz , five deorfiam , 0T.
Sun: enim quadam plana qua ne: ad dextram, ne:

- fi"?
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xniflram produîia coxweniunt; ne: tamen oh id Fa-

rallelafunt dicenda, quia nimirum velfurfiirn, «le!
deorfum protraèîa , tandem meurt. Nam [i fuma.
tur milan; aliqriod, (nia: fajiigium intelligatur a6-
fcqfnm , remancmmduoplona non amazonien: , quam-’

ni: producantnr infirme ad dexteram , cr adjini-
flram: Sed tainen quia filîfilm protenfa coeunt, ni-
mirum in iffo fafligio , idcirco non dicenturparal-
lela.

Sit enim raflant quad iam BAC EDF , "contentant
duoêa: plant: ABED , ACFD, raja: baji: BCFE

7118.
XXVI.

auferatnrque fajizginm GAHKDI. Q4; fafla P": f5 5”
fpicuurn a]? , reliqiia plana GBEK , HCFI , non
COWMÎÏC inter 1è, fi ad parte: GB , HC, ne! ad ’

erre: K15 , IF, prodncanmr; ne: ramon idcirco
parallda dicentur, cum produflaad parte: 6K , HI ,
aonwniant in fafligio AD. ’ Ut igimrplana aliqua
dicantur parallela, neuf]? q? , ut in raillant partent
produfla inter [e conveniam.

DEFINITIO. 1X.
Similes folidæ figuræ flint, quæ fimilibus

plants conunentur muîmudmc æquulxbus.

DEFINITIO. X.
Æqualcs , & fimilcs (didæ figura: funt,

quæ fimilibus planis , muldtudine, ô: mag-
nitudine æqualibus continentur.

Uod fi [ana jimilia , quibu: ca ora fimilia ex
, prao: nti definitione cironnzfiri torr, fiierint

aqualia , fingula finguli: , dicentur ejufnudifigura
filida non falun; jinu’lei, 11min; etianuqualu. Nana

S4 fi
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280 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
fi anima coneiyianmr panurare mana lmjnfmadi
falida, nentrnm 61167.17) errais! , Voyer aqvtahia-
tent, ac jimilitudtnem planorazn. -

DEFINITIO. XT.
Solidus anguhxs CŒ plurinm, qmm (hg-

rum lincarum , quæ il: mutuo contingant,
nec in cadcm fun: fuperficic , ad omncs
lincas inclinatio.

.

Un litre: in codent exiflentr: plana, que non in
g direflum jacente: ad tintin: purifiant conveniunt,
.efiïrinnt wigwam planant , ut lib. u. expafiumut, ’
qzali: dz magma: 8A C , tomu’Iu:dtiabti:linei: A3 ,
AC, in rodent Filma ionfllh’lil. Si igitur accedat
tertia thllrhn liner; 11D , qu non in eodent cum
tilt: piano exiflttt , fed purifiant DI fit in fiiblimi
extra :IIarum pianurn , effleurirai P1018!!!" A , an-
gulu: fois’a’v:, five 60707184: Idem contingent, fi
q’iarta lin-a , ne! quina , ne! il: nique P114785 adian-
garant!" , L’art angtii 177.7111131: ’Uariaretur. Dirit
amena E’lClitiL’J, lins-cr anfrtlti 21 [abriant conflitrtente:

non n’y-[tore in on in: En Mufti:- enfler? , quo-
mam widclicït , [i in": [Un Ali , IIC, 11D ,
in mina ou: [Harem [2!er foie, non affineur angu-
1M [aidant (li famïrçfl Il , [cd flanu: duntaxat ex
dada: plan: 8x11) p DAC, compofitMJ. 94:01!
fi 11D . fit in [rédima La: efl, extra planant, in
qaa [14?]! A8 , AC , jam non oomponetur anguln:
plana: tout: ex B A D , Dz! C, immo circa Purifiant
A , tre: Plan Confiîcnt anguli 311D, DAC,
ÇA B , q’ii ut max dtCetuf, foliota»: eonflituunt an-
galant. Idem dieu, fi l’aime: funin: 11net, (7* id-

hatrco talure: quoque angult plant.

ALI-
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ALITnER.
Solidus angulus cit, qui pluribus, quam

duobus pianis angniis in eodcm non confi-
ftçntilnus piano , fcd ad unum punÊtum con-
Munis , comma-un.

Je definitio ficundd angnii folidi faciii: eji,
phi-redent: retie inteiiefia. Cam enim me».

Ire: lima in eodent non extjiente: piano neceflaria [int
mi anordi fiiidi confittntionent, perfpieuunt efl, cnm
minimwnlret piano: angaio: requiri, ut anguiu: foli-
dn: effeiatur , ut ex ipfa figura apparet. Angniu:
enim BAD, in piano efi, in quo refît AB, «D,
0* anguiu: BAC , in piano , in que refit AD,
11C, aigri]!!! demque C A B , in piano, in quo relia

u 3.3

55-: G

AC , A8 , arque ita ex ipji: anguiu: foiidut ad.
punirent A , Conjiitnitnr. Quod fi tre:, veipirire:
angon plani ad imam purifiant eonfiflant, in codent
tantet: piano , non conflxtnetur ex angniu: fili-
dut, fi’d totu: quidam anguiu: pianu:. Neque axera
jan: [nm duo anguii plani ad conflitnendnm anguiunt
fondant, etiamfi in diverji:jim plana. Hiabit enim
femper ex airera parte. Unde mufle efl, ut tartira
faitentfiiperfieie: accedat, in qua tertiu: anguin: pia-
nu: eanfiflat. Anguii parro faiidi exempiurn cia-
rijflntunt nabi: praitent dito pariete: cum pavimente-
donna , fiel iaqueari , ai ununt pnnfinnt connemen-
tet. In eo enim puntio , in quo coennt, conflituitur
anguiu: folidu: ex tribu: angziiz: pianit. Uôt mani-
feflnnt eji, fi ana earum fzperficierunt toflatur, de-
jirni angvluat foiidunt , remanereque mutant dm:
fitpnfioie: ad invitent inoiinato: , (a: binant.

sis. . DEFI-
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2.81 EU-CLIDIS GEOMETRIÆ.

DEFINITIO. XII.
Pyramis eft figura folida, quæ planis con-

tmetur, ab une plana ad unum punéhxm
conlticuca.

7.45- VIdeIicet figure filidx à plani: ABC, ABCD,
8. [180015 rad puni-la D , E, F, confirma alu-

pellamur gyramtder. Perflizcuum aurem efl, anima
plana , quibm grand: continemr , (Je triangula ,
cm 021mm ad 10mm ,12:anfo tendant, excepta pla-
na, i quo omnia tendant , quadrille fange illi efl
oppafitum. floc enim fate]? eflë w triarzgulum,
71e! dengulnm , w! pontagonum , (-70. à que

’ quidem ma promu denaminationem fiant); ut vide-
- lice: dicatur gram trmngula, quadrangula , pep-

XXVI.

ligand, bexagona, (70. 70: enim "Magali: qu;-
libet "rami: comprebendimr, quot angulox, fin la-
iera plenum diflum tantinet. Unde 017107110» bu-
jufmadi, bafi: pyramidù nuncupari filet. Ut p)"-
midi: lriangulari: , pater bajin , triangule fun:
ABD. ACD. BCI): Quadrangulc me ARE,
ADE, BGE, CDE .- I’cnmgana darique ABF,
ÂEF, BCF, COI”, EDF.

ÉEFINITIO. XIII.’

Prifma cft figura folida , quæ planis Con-
tinctur , quorum adverfa duo funt ô: æqua- 0
na & fimilia , ë: patafiola , alia verd paral-
lelogramma.

La. Figure fcilicet filidz , quam»; plana adverfi: 0’.
cqualia, (rfimilia, 0’ parallda film, val tri-

fanal. www fin, ABC, DEF; gel quadrangula ABCD,
EFGH:
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EFGH: «Je! pentagona ABCDE, FGHIK . 07:.
Parallelagramnia 11m: ACFD, ,13 ED, CHEF:
vcl ABl’E. ADHE, CDHG, CBFG: mlABGF,
AEKF. DEKI. DCHI, BCHG; ditunturpif-
mata. [taque pnfma ml alitai crit, quam talma,
quædam [alarma arquait) trajfitudinix, cujus bafèwp-
pofiM’fimt (alunie: , fimile: , 0’ pardieu, five la
fin! trmrzgula , five quadrangula , flue patagon,
0T. Unde to: parallélogramme commebil prifina
quadlxbet, que: lutera, five anguli , in une quarto
afpofimmm planera»: relieriuntur, a: ligua indican.

DEFINITIO. XIV.
Sphæra eùg lquando femicircuïi manente

dîmnctro , circumduâus fcmicircuîus in fe
ipî’um rurfus revolvitur , unde moveri cœ-
pçrat , clrcumuflumpca figura.

leur [inca rafla circa alterum equ extrafin!»-
quiefcem revolant dëfiriblt circulum: in: 0’];-

micirculu: circa alterum ejus extremum , nempa tira
dtarmlrum , circumduflu: figura": defiribit , que»!
Geomemc [pluraux appellanr. Unde quemadma .
in circula purifiant ajfigmmr , extremum videhcet
illud gurefiam’, à que 0mm: liriez mît in philibe-
vriam ’mdenm fion quam; profitera: quad Mp1
aga le: exiflum illi lima circumvnlutt: [tu flaque
in pbzra purifiant reperttrtr, 17801ch medunn
tu quzefiemix, hac efl, centrant femimrculi cireur!!!
dufii , i que 0mm: "sz endente: in PeriPW
flan aqunlex; ea quad amnesfunt finidiamerm
[amicirculi «quam, QmprÏter ad fimilitudnfen
Ideszizioml’s Içirculi , [13mm dîniri paterit’hac «un,

m 0.. . Sphæra

u
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-. Sphæra cit figura ufolida , una fuperficie
comprehenfa, ad quam ab uno punéto e0-
rum ,’ quæ intra figuram film pofita, caden-
ces reâæ lineæ inter .fc func æquales.

DEFINITIO. XV.
h Axis autem fphæræ , cit quicfcens» illa rè-

&a lmca , arcum quam fenncuculus con-
verutur.

DEFINITIO. XVI.
Centrum fphæræ cit idem , quad 8c

fcmicirculi.

DEFINITIO. XVH.
Diametcr autem fphæræ. en: reÉta quæ-

dam lmca per centrum (méta, 8: utnnque
u à fphæræ fupcrficxe tcrmimca. l

Hui ne: dcfinitione: non agent expafitione, dum-
modo hoc filumnalemr, omnem diamantin

filma; paf]? eflê axer» , fi nimirum arcum en»: [Pha-
m mWI’lMlur. Unde quia in defcriptiane [l’abat
rifla diametrum famicirculi flafla: 9]! matu:
filma; propane cnm falun; Euclide axent p m
munirait.

DEFINITIO. XVIII.
,fConus efi: , quando reâanguli trianguli
manente uno- latere corum , quæ circa re-
Ehm angulum , circumduétum triangulum il?

. ’ e
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Te ipfum ’ rurfus revolvitur , unde moveri
cœperat , circumafTumpta figura. ’ 3

Arque fi quiefccns méta linea æqualis fit
reliquæ , uæ circa reflum angulum conver-
(itur, Or ogonius erit conus: Si vero mi-
norh, Amblygonius: Si vero major, Oxy-
gomus.

T fi triangulum nflangulum ABC, circa 11mn
quiefcem AB, quad a]? circum refila» angl-

Ittm, circumdumtnr , dama integram revalulianew
117km, defcrilzetur folida graciant figura, que a»?
tmeIur duac’zu: fltfwficielzus, ’ti’rculrriwna a: plain

quam BC, [ana airera»: circa angulum reéïum, [tu
mon; dûfcrlbil.’ vcnrvaalia, caque convexe, qm
lat!!! ,JC , rafla mania appfilum delineat. H10
1;;er figura [011.10 , [07]!!! îITUICMFaIln’. Camfama
aurem ;;ran;::.’wfl ïallzhdrllil apr-"ellat.

Q1041 fi [film (Il’ltPfèCIIJ Il]; , xquaIEfuerit circum-

TAN
XXVI.
fifi * 38 Ni

If!

aluna 13 , u: m figura 1;. dtcelur cama dcfcqaru:
Orrhaganiut, [au rezlangulu: , quia vidame: angu-
lu: frape vertical! A , reflux cil. Cum enim latent  
dB , BC , Ponumur (qualia; aerunt 0’ anguli
BAC , 30,9 , quais: , qui cum guipaient uni

’ rafla, ca 9m71 ABC, refluxefl, erimngnlu: BAC,
fimireîlux. Euh-nique made angulu: BAD , ex
Parle onmfim [finirez-lu: en). Quare tutu: angulu:

"mW

GAI) , reflux erit. Si 11:70 quiefcem’latu: AB,; h
mum: faon) ciïcumdufio BC , ut infigtms l4. 1m-
caèitur defiripm: com; Ambëygom’m , feu obturan-

gulm; quamamfcilicet angulu: ad vertitàn d, 05-
m tu enfin. Cum enim BC, [and latere ,13, fi:
majus; berit angulu: BAC , major angula BOA.

uam cum bi duo aquifalleam uni rafla, Frapterea
quad angulu: ABC , ponitur reflux, crit BAC,Im-

1:18.er
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feutrage major. EAU, mjor cri: feni-
rtfia ; algue ad" un: CAB , rafla major crit.
Si daigna quidam [au A8 , naja! fieri: circum-
dutÎa 5C , tu infigura 15. appellalmur cama de-
firiptu: 0111071116, feu «mangulus, quia nimirum
angulu: ad vertical: A, «une efi. Cu»; en»): la-

c mm." tu: AB, maimfiz leur: BC, cari: engaina BCA,
angula BAC, major. Qmprapter tu»! hi duo uni

, n80 aquivaleant, quad angulu: ABC, reflux pana-
ur, en) 8C1] , femireEÎa major, ideoque reluqua:
BAC, [enfiella miner. Non [aux aflendemr an-
gultu 8.4D, mmar eflè fimzrefla. Igitur talus *
CAD, "80075 miner.

DEFINITIO. XIX.
Axis nutem coni, eft quicfëens illa linca,

cucu quam mangulum vcmtur.

71.. UT in quolibet une fripera: defcrifto axix a]! rafla
Èfçu. 7’11]th A8.

w DEFINITIOXX.
13’11"18 vcroa coni cft circulm , qui à

circuznduc’la lmca méta dcfcribicur.

3’ burg»: circula: CD, qui defcril-itur abùnltera
fi l "a latere area reflua: angulum, 71ml: efl BC, in
à», a, faperiariÎ’W conù. [taque bujw circuli femidiamcttr

a]? gap"); lulu: circumduflum.

DEFI-
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’DEFINITIO. XXI.

qvlindrus dt, quando rcâanguli parallc-
logmmmi mancntc uno latere eorum, quæ
circa rcâum angulum, circumduëtum pa-
railclogrammum in 1è ipfum rurfils revolvi-
fur, ulule cœpcrat liichri, circumufihmpta
figura. ’

Eluti fi reflmrgerlum farallefagrammum ABCD, 148.;
tira: MINI quiefi-m: A B, cirmmzzal’aarur, da- XXVÏ-

un Magma: ardent revalunaaern, appellabiturfigu- fig’ i6!
ra dfcrzfta DCF E , cylindras, au quidem tribu:
firprrficicèru cammamr , dauba: Wrd’rlifc’l plamk cir-

mlarzbu: DE, 0’ CF, qua: [ruera AD, BC, de-
fcriëzmt ; (7’ fllfç’î’d crama , e577: convînt; quam

(un: (ÏD , dIfiw’iz’vr, rafla? amurant alirvzjm rollm-

a’x. Unir fa! (m 27?, m (maman: (ilvlmdrnm ap-
pellavcril (:0150)!!!an ramadan.

DEFINITIO. XXII.
Axis autcm cylindri , CR quicfccns illa.

méta lmca, arcum quam parullclogrammum
COHVCFUEUF.

au: cylmdrz. fig. .3,t

DEFINITIO. XXIH.
Rails vero cyliudri flint circuli à duobus

advcrlis latcribus, quæ circumagunfiur, de-
fcrîpti.

Ovale: fion circuli DE, (7 CF, à laieriiuJAD, 148;
BC, ajyïafiti: defcripti, - XXI’I. Î

- DÉFI-f5" fit!

"YEmpe rafla A8 , in flaflfllari figura , dimur xxîlfm
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DEFINITIO. XXIV.’
Similes coni & cylindri funt, quorum 8c

axes , 6c bafium diamecri proporti’onalcs
mm.

58e Euclide: fimilitudinm contrant. nique cy-
lindrant»: al; carqu uibus , (7’ l’afium dia-

metrù fuyait. Diamnri enim bafium indican: cana:
0’ ajlindrox fac-undan duukdimenfianex eflè firnilex,

longitudinaux fallut ac latitudineru; Axe: une cof-
dcm ficundum profunditatem, fieu altitudinem [inti-1
le: e e demonflram. Sint enim duo rani ABC,
EF 5 Item duo cylindri: in rani: aurem axe: AD ,
EHQÜ’ bafium diamnri BC, F6; fimilitor (9*
in ajlindrix. [raque fi fuerit , ut au AD . ad
axent EH, ira BC, diameter bofi: ad F6 , drame-
trum (rafla, diaenlur Mm rani, quam [flirtai [imi-
le: inter fi; quia videlicet bac ration: mm facundum
longitudinem (7 Iatiludinem fimilexfunt, quam fe-
cundurn profimdztatem , ut dirimas, vampe arnnc:
(arum Ire: dimenfione: proportionale: fiant: Ve] eti-
am, quia triangula A08, EHF, ex quorum re-
voluuone defcr’lali fun: rani , nec non reflangula
r11? , BF, quorum converjione: glindra: 66186071421! ,
Inc ratione jirmlia inter fe erunt. Cum enim fit ut i
AD, ad EH, in: BC, ad FG.; Sit (mien: ut
BC, ad FG , aita dimidza BD , ad dimrdmm
PH: crit quoque ut AD, EH, ita DB, ad HF.’
0’ permutando ut AD , ad DE , ira EH, ad
HF. Quare tu»: in "languir: , quam in reflanguli:
laiera, arcum aquale: angula: , nempe reflex, pro-
portionalia fiat; ac profierea 0’ triangula, 0’ r:-
(langula fimilia inter f: mon: : Trianguladqui-

en.
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de»), b Implant: quad triangula mum Mgulm uni b a,
ligule habemia tqualem, (7* cireur» «quam algide:
latere proportianalia , :quiangula fun: , cideoquec fifi»;
latere omnia circa annula: quam habem mio-à

nolis , (11qu adeo inter fe fimilia enflant: Raffin-
gula un), deo quad reliqua duo la: ra duabu: late- (lauré!
film: AD, DE, fun: zqualia , appofita o ofitis, dg
propiem êandem mm hi: propomanem h m. A

IDEF’INITIO. xxv.
Cubus cit figura folida fub fex .quadra-

tis æqualibus contenta.

DEFINITIO. XXVL,
I Tetraedrum eft figura folida fub quatuor
triangulis æqualibus , & æquilateris contentai

DEFINITIO. XXVII.
Oétacdrtlm en: fi ura foIida fub 0&0 tri»

angulis æqualibus , à æquilateris contenta.

DEFINITIO. XXVIII.
. Dodccaedrum efi: figura folida fub ductie-

c1m pentagonis æqualibus , (3c æquilatens ,
(St æquiangulis contenta.

DEFINITIO. XXIX.
.Icofaedrnm efi: figura folida fub vigîntî

trlangulis æqualibus, & æquilateris contenta.

Je finit quinque tarpon: , qua .regularia 1104
camur, quad omnia plana , quilmg "minette. me
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l un, (gallo fin: , æquiIatera , 0’ aquiangula, ut

Il B.
XXVII.

fi!- le

ex coran; definilianilzu: confia. A nonnulli: car-
pe" Flamme dicunmr , propane quad Plut; in
.ijn quinqua mundi tarpan , qu fimpliria à
Philofapbl: nuncupamur, nemfe Cœlum , I nem ,
Ann», Azimut, arque Terra», quinquehifle car-

portbu: afirmlal.

DEFINITIO. XXX.
[Parallclcpipedum efl: figura folida fox

figuris qùaJriIateris , qunrum , quæ ex ad-
verfo , purglllclæ funt contenta.]

Eluti follda fignmlcomprehenfiz fia: quadrilateri:
ABCD, DEFA , 486F, FOI-IB, EDCH,

VHCBG , guarani oppafiu AC, PH; Item DF,
,CG ; Item A G , DH, fioit parallelæ , nominamur
Paralleleptpcda , qtmfi paralleli: plzmi: comprebenfà,
quæ quidem Plæu paralleln appofita, fun: cr Aqua-
lia , O” fimilr’a, 0’ Parallclogmmma , u: deman-
llralzimrpralmfl 2.4. hujus lib.

’DEFINITIO. xxxr.
[5011:]: figura in folida figura dicitur inw

’fcribi , qua:1.!o omncs anguh figuræ mfcrl
-tæ conlhtlmmur vcl in angulis , vcl in km.
ribus , Vu! domaine in planis figura: , cui
meïîÏîutLII’J

DEFINITIO. XXXII.
[Solida figura folidæ figura: viciffim cir-

- cumfcribi. dicitur , quando vel anguli , W81
- latent, vcl denique plana figuræ arcum-

fcrip-
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foriptæ tangunt omnes àngulos figuræ, cir-
cum quam dcfcnbxtur.]
N071 a]? necefl’è, ut anguli interiorixfigun confiiJ

mamur in omnllzm vcl angulù , ml laierilnu,
vcl plain; exteriorx’: figun , au» interdit»; figura
exterior Plu-l’ex, mœrdumpaucimîemnzulo: comment,

ml latent , ml plana, quam imeriar: fidfatisçfl,
ut ovine: angultfigurl Intérim: tangon; vcl cliqua
011314105, ’Ucl auquel laura, ml nique aliquotle-
m exten’ori: figura ; in ut un! tîangulwfigurt
interiori: hurla: (clinquatur ml n angulù, ml Ï
baratta, ml demque- à Planixfigun exten’orù.

THEOR.1. PROPOS. 1.
Reflæ lineæ pars quætlam non CR in fab-

jeéto plano , quædam vcro in fublimi.

SI: enim, fi fieri potefl rafla lineæ AB, par:
uîdem AC, in lhbjtào piano DE, pars ve-

ro B, in fublîmi, in ut omnia punôta partis
AC, in piano DE , jaceant , punâa vero omnia.
partis CB, fuprn planum DE, aillant, vcl infra.
Exit îgitur in plana DE, ipli AC, refila lineæ

l continua guædam rada limez in dircâum polira,
ncmpc C .
commune habeut fcgmentum AC. Quod et! ab-
furdum, ex pronuncîntio 10. lib. x. Reâæ igî-
lut lincæ pars quædvam non dt in fubjcâo plana,
quædam veto in tublimi. Quod en: demonfiran»
dum.

THEOR. 2. PROPOS. 2.
Si duæ reétæ lincæ fa mutuo fecent, in

une funt plane. Atquc triangulum omne in
une CH: plano.

Eâæ lincæ AB CD, fe mutuo feeent in 1E,
a; in EB, E15 2

. T ut:
fumptis punais F, 8l G, xxru,

z

kF:

TA lxxm,
fil. .3:

Qunmobrcm duæ rafla: AB, AP, l

a:

un;
1533 ,3
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3,92. EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
utcumque, ducatur mon FG, ut fiat trianguium
EPG. .Dico trianguium E356 , in uno cilL- pia-
no; Item raflas AB, CD, in une quoque piano
cxiilcrc. Si enim trianguii EPG, pars quædnm,
nimirum EHIG, in piano uno ex 1m, 8c par:
quædam, ncmpc rciiqua PHI, in fubiimi, vcl
contra, cxiflcnt quoque reétarum BF, GF, par-
tes quidem EH , G1, in une piano, partes vero
HF, IF, in fubiimi vol contra quad fieri non
polie, jam fupra g cinonitratum cit. Quod fi
ejufdcm triangui’ pars quidem EFiK, in une
piano credaturæïî’c, pars autcm GiK, in fubii-
mi, vel contra; crunt cadcm ratione rcâarum
EG, FG, Pattes uidcm EK, FI, in une piano,

martes VCl’O KG, 316, in fuiizimi, vei contra. Si
dcniquc cjufticm trianauii pars quidem FHKG,
in uno conccdntur cire piano , pars vcro EHK,
in fubiimi, vcl contra; cran: uoque rectarum
FE, GE, paru-s uidcm 14H, gui, in une pia-
no, partes autcm E, RE, in fubiimi, vcl con-
tra. Quæ omnia abfurda font , but cit demon-
flrntum. Quare triangnium EPG, in uno piano
cxiilit; cadcmquc cit ratio in omni aiio triangule.

Quia veto, in quo piano cfitrinri;!uium EPG,
in codcm exiflunt cjns luta-ra E13, KG: In quo
autcm flint mètre EH, EG: tin coticm fun: tc-
Etæ totæ CD , AB, ne pzxrtcs quædnm in piano,
partes vcro aiïæ in fubiimi dicnntur un; Erunt
proptcrca recta: AB, CD, in nua piano, in quo
nimirum trian tuium EFG , coniiitcrc demonitrm
vimus. Quocirca fi dure recta: iincæ Yo mutuo
foccnt, in uno font piano. Atquc trinnguium
omnc in nno cit piano. Quod crut dcmonilrau-
dum.

,THEOK3.PROPO&3
Si duo plana fi: mutuo (cotant , commu-

nis corum fcétio cit lmca mâta.

Eccnt ("c mutuo plana AB, CD, fitque com.
munis corum Icôtio EF. Dico EF , cm: ir-

1 , ncnm
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ncarn rcétam. Si enim non crcdatur cire refis,
ducatur in piano AB, méta EGF 8: in pianoon , recta Pli-IF. Rcfiæ igitur ËGF, EHF,
cum coidcm hnbcant termines E, a: F, fuperfi-
cicin inciudcnt. Quod fieri non poteft, c114.
pronunciato I. lib. Communis ergo fcâio EF,
recta crit linon; Ac proindc fi duo plana fe mu-
tuo recoin, corum Ratio Lit linon rcâa. Quod
erat oitcndcndum.

Aliter. Scccnt fg rnrfus plana AB, CD,
fintquc tcrmini (Rhums communis E, 8: F, ,
punch, quæ connecinntur rotin EF. Si igitur w i
recta EF , in utroquc piano cxiilit, contint pro- 1
pofitum: lpfn enim crIt communis fcâio. Si
veto BF, recta in neutro corum dicatur cire ,
tune fi in aitcrutro corum recta ducatur EGF,
concludcnt ruriizs dnæ rcétæ EF, EGF, fuper-
ficicm, cum ccfdcm isabcant terminoËiE, 8c P.
Si demque recta En, in aitero tantum piano cire
crcdatur, tune fi in aitcro ducatur recta EHF;
inciudcnt itcrum dur: (câæ EF, EHF, fuperfi-
cîcm. Quod. cit abfiirdnm. En ergo méta EF,
in utroquc philo AB, CD; arque adco commu- .

nis corum nono cit. :7
THEOR. 4. PROPOS. 1,. i1;
Si mêla. linon métis (imbus lineis fe mue

tuo focantîbus , in communi feétionc ad re-
&os anguios 111111111. 11121 duCÏO etiam pcr
ipfas piano ad angulos rcflos crit.

E613 iinca AB, inimat duabus métis CD, x1211”
EF, ad rectos angulos in communi mum; ’

factione B. Dico rcâam A8 , ad anguios quo- b h
flue refîtes erre piano , quod pcr ipfas ducitur,
en in quo exiiiunt. Cam enim fe mutuo feccnt

in B; acrunt ipfæ in une piano, uod fit CEDF. a a; un!
iSumantur inter fe æquaics reâæ G, BH; item
refit: B1 , 3K ; ducanturque «à: GK, 1H; 8:

T3 in

n
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in eodem piano par B, ducatur recta LM, fe-
caps reâas GK, 1H, in punais L , 8: M. De-
mittantur quoque ex A, pomélo in fiinmi ad
idem planum recta AG, AL, AK AH, AM,
A]. Quoniam igitur latent BG, 15K, trianguii
BGK, lateribus EH, BI, trianguii BHI , ex

birpigi conflruâione funt æquaiia; l: & anguii quoque
i fis contânti GBK, HBIËcum fint ad VLTIÎCCm

c ,’ * i , oppo ti, æquaies: a mat ban-s GK H1
44m, inter fe , 8c anguii BKG, 81H, inter n- quoque

æquaies.
pipi-nu Rurfus deum anguii KBL, iBM, ad verticem
" B, oppofiti fint æ uaies; erunt duo angon KBL,

BKL; trianguli KL , duobus anguiis 115M ,
BlM , trian uii BlM , æquaics; Sunt aurem 8c
lattera BK, I, quibus adjacent requaiïn. cr con-

ggsænënilflruétione. elgitur 8c reliqua latent KL , LB,
reiiquisulateribu; 1M, MB, æquaiia crunt.

Præterea cum iatera AB, BG, Iriunguii ABC,
æquaiia fint iateribus AB, B11, trianguii ABH,
ex conflruâione; 8c anguii ipiis contenti ABG ,

54-13.! ABH , æquaies , trempe reâi, ex hypothtfi , ic-
runt 8c bafes AG , AH, æquaies. Simii argu-
menta æquaies crunt recta: iineæ Ai, AK.

Ampiius uia iatera Ai, 1H, trianguii AIH,
lateribus A , KG, trianguii AKG , æqualia
font; & bafis AH, bali AG, ex haztcnus de-

; 8min! monflratis , garant etiam anguii AIH , AKG,
diâis iateribus comprehenfi æquaies.

Ita ne :um iatera AK, kL, trianguii AKL,
æquaiia .mt interibus Al, 1M, trianguii AIM;

* . 8: anguii ipfis contenti AKL, AIM, æquaics
3447W etiam, ut haâenus demonitravimus; berunt quo-

que bafes AL, AM, æquales.
uoniam dcni ne laiera AB, BL, trianguii

A13 , æquaiia unt iateribus AB, 8M trian-
guii ABM ; 8: bafis AL, bali AM ex demeu-

i8.pr1’m’ flratis ; 1’ erunt quoque anguiî AËL , ABM ,
difiis iatcribus comprehcnfi, æquaies; qui cum
fint deinceps , rc&i crunt, ex defin. to. lib. 1.
Quare resta AB, reétos angulos eflîcit cum tâ-

- a
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&a LM , quæ in piano fubieâo ipfam tangit in
B; Eademque rarione onendctur , reflam AB,,
cum omnibus reâis , quæ in codem piano ipfam
tangent in B, anguios reéios conflituere, etiam-
fi inter punch G , I, 8: K , H, duâæ tint, J
dummodo rcflæ G1, KH, jungantur; vei certæ 741:
litera: difponanrur , ut prius , quemadmodum in 33”10.
hac figura apparct, ubi cædem funt litera, a: ta- il. 6!
men LM, non ducitur à finîl’tra in dextetam, ut
in figura quints , fed à fupcriori parte verfus in-
feriorcm. Quocirca reâa AB , piano CEDF,
quod per rodas CD , EF , ducitur, ad rectos
angulos erit, ex defin. 3. hujus lib. Si reâa
igitur iinea mais duabus lineis (b mutuo fecanti-
bus, &c. Quod demonflrandum ont.

THEOR.5.PROPOS. 5. y;
Si reâa iînca refus tribus lineis fe mutuo

tangentibus , in communi feëhone ad re&os
angu1os infiftat: Iiiæ ne: reître in une funt

piano. .INfifiat recta linea A13 , tribus mais lineis BC, 1.48;
BD, BE , fe tangentibus in B, ad rcâos an- XXVu,

los in communi carum feâione, feu taâu B. l’i- 7-
ico rrcs métas BC , BD, [SE , in uno piano

erre. aCum enim quæiibet dure in uno fintpla- a a. and,
no, propterea quod produéiæ ad partes B, fe
mutuo fecent in B; fint BC, BD, in piano PC;
Et fi fieri potefl , reâa BE, non ponatur in co-
dem piano, (cd in fubiimi. bQuoniam veto du: b g;flnd.
recta: AB, BE, in une funt piano, cum fe mu- ’
tuo feeent in B, (in: ante inophno AE. Et
guia piana FC, AE, fibi mutuo occurrunt in

; necefratio produéta fe mutuo fecabunt. c Sit c 3. and,
ergo corum commuais feêtio reâa EG. Quiax
vero rcaa AB, ad anguios naos onitur reétis r - a
BC, BD; Jerit propterca 8c piano C, par ipfas d 4.; and;
datte ad rectos angines; ac proindc ad rectos i i 4

T 4 L angu-t. g" 1’
.â’vv



                                                                     

296 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
angulos crit rcâæ BG , quæ ipfam in B, tangît,
ex dcfin. 3. hujus lib. Quare recti anguli ABE,
ABG, exifientes in plana AG, par raflas AB,
BE, duâo æquales inter fa crunt , pars 8: to-
tum. Quod dt nbfurdum. Duubus igitur refih’s
BC, BD, in une piano FC, cxiflcntibus, non
crit BE , in fublimi, fed in codcm cum iptis pla-
no. Quocîrca fi mâta lmca mais tribus lincis fa
anutuo tangentibus, &c. Quod crut oficndcn-

nm.

fig? THEOR. 6. PROPOS. 6..)
Si duæ Icare lincæ eidem plane ad retins

fiat angulos; Parallclæ cnm: illa: ruât-.1: 1i-
neæ.

T48. SInt duæ rcflæ Iîncæ AB , CD , eidem plana
XXVII. EF, ad angulos raflos in punais B, 6c D.
fig: 3. Dico illas cm: parallclas. Duân enim recta BD,

in plano EF, arum anguli ABD, CDB , redî,
ex defin. . hujus lib. Jam in codcm plano EF,
ducatur G, ad BD pcrpcndiculnrîs, ponantur-
que æ ualcs AB , . ÈG. Connudamur dcindc
rafla G, GA , AD. Quoniam igîtur latcra
AB, BD, trianguli BAD, œquaîia funt latcribus
GD, DB, trianguli GDB, ex conflrué’tîonc; 8:.

- anguli quoque îpfis coma-mi ABD, GDB, æqun-
n 4.er les, nempe reâi; oct-un: haïks æqumes AD, GE.

Rutfus quia lntcrn AB, BG, trianguli ABG, æ-
Êualîa funt latcribus GD, DA, triangulï GDA.

b8.pràni [Ï aurem 8K bafis communîs AG, bcrunt angu-
lî ABG , GDA, æquales: E11 autcm ABG, tc-
fius, ex defin. 3. hujus lib. lgitur 8c GDA,
reâus crit. Quoniam vero ex cndcm defin. an-
gulus quoque GDC , rcâus dt; crit méta GD,
tribus mais DB, DA, DG , ad augulos rafles.

i y; m1.,rQuare reâæ DB, DA, DC, in uno arum pla-
I no , hoc et! , CD, crit in plano pet mitas DB,

il 1- nul-DA, duéto: dEft aurem AB, in codex: plana,

. in. A!



                                                                     

LIBER UNDECIMUS. 2.97
in quo DB, DA. Reâa igitur CD, in codcm
crit cum AB plane. Quocirca cum anguli in-
tcrni ABD , èDB, (in: wifi; cerunt rafla: AB, 018."?!
CD, parallelæ. Si duæ îtaquc reétæ lincæ eidem
plano ad naos fin: angulos, &c. Quod erat
demonflrandum.

THEOR.;PROPosy. m
Si duæ fint parallelæ reÊtæ Iineæ , in qua-

rum utraque filmpta fint quælibec punéta:
Illa linca, quæ ad hæc punâa adjungicur,
in codem e11 cum parallclis plane.

IN parallelîs AB, CD, fumantur utcunque duo. 74ng
punâa E, 8c F , quæ recta conncéîantur EF. xxnIo

Dico reâam EF, in codem cire plane, in quo, ’ 9-
pcr dcfiuitioncm parallclnrum, funt parnllcïæ AB,
CD. Si enim roda EF , non conccdntur cire
in eodem plane parallcïarum, fcd extra, fccet
jam aliud planum fuperficicm parallclnrum pet
punéta E , 8c F, fitque commuuis fcéïio horum
planorum EGF, uquæ roda lima crit. Duæ igi- a 3. ni.
tut refis: EF, EGF , cum habcnnt cofdem ter- ’
mines E, 8c F, fupcrficicm claudcnt. bQuod lump":
en; abfurdum. Non ergo extra plzmum parailela- b
mm AB, CD , crit refit: EF. Quare fi duæ fin:
parallclæ reâæ lîncæ, in quarum utmquc fumpta
fin: quælibct punch: [Un lmca, quæ ad hæc .
punâa adJungitur, in codcm cit cum parallclîs
piano. Quod en: goaonftrzgoum.

THEOK8.PROPO&8. m:
Si duœ fint parallelœ 1138m: lineæ, quarurn

altera ad mélos cuidam piano fit angulos;
6: reliqua eidem plane ad reétos angulos erit.

SInt parallelæ rcâæ AB, CD; fitque CD, ph? 12.;
no BF, ad angulos refîtes. Dico 8c AB, xxm

T f &de il: ifs
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adam piano EF , erre ad reâos angulos. Duâa

. enim tafia BD , in piano EF, crit pet defin. 3.
(giflai hujus lib. angulus CDB , mans : aSunt autem

duo CDB, ABD, duobus mais æquales. Igitur
6: ABD , radius crit. 13m in plana EF, duca-
tur BG , perpendicularis ad BD; ponantutque
æquales BG, CD. Conjungantur deinde recta
DG, GC, CB. Quoniam igitur latera CD, DB,
trianguli CDB , æqualia fun! lateribus GB, BD,
trian uli GBD, ex conflruétione, 8: anguli quo-
que xpfis contenti CDB, GBD, uales, nimi-

5440.1111!!! rcâî: la Erunt bafcs C3 , G , æqualcs;
Rurfu: nia latera CD, DG , trianguli CDG,
æqunliz unt lmeribus CB, BC, trianguli GBC,

ç:.,nui& bafis cit commuois CG. cErunt anguliCDG,
’GBC , diflis latcribus comprehenfi æquales. Et!
autçm CDG , rcâus ex definiu’one 3. hujus lib.
Igitur 8: GBC , radius crit. Quare tafia G8.
duabus mais BD , BC , fr: mutuo recantibus in
B. (Si namque producerentur DB, CB, feearcnt
fefe in B, 0b angulum CBD,) ad’reétos angu-

d 45ml. los cxiflit; dac proindc ad reâos angulos crit
plane par BD, BC , duéto: En autcm in hoc

a 1. al. codem piano mita AB; epropterea quad refile
BD, BC, in codem funt plane in quo paral-
lelæ AB, CD; cum mâta B, è, D, aillant
in parallelis A C . lgitur 8c GE, rafla re-
fila: HA, ad rc ros crit angulos ex definitionc 3.
hujus lib. Quare cum AB rafla fit ad raflas

f ç; and. BG , .BD; fait quoque AB, mâta ad planant
pet BG, BD, duétum, hoc cit, ad planum EF.
Si duæ igitur fint parallclæ, lineæ, quarum
altera ad redîtes cuidam plana fit angulos: Et
reliqua eidem plano ad refîtes angulos crit. Quod
en! oltendendum.

a; THEOR. 9. PROPOS. 9.
V ’ . Quæ eidem rc6tæ lineæ fun: parafielîëâ
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Ted non in codem cum illa piano : 113c
quoque funt inter 1è parallclæ.

81m rcc’iæ AB, CD , ipiî EF, parallclæ; non 14.;
fin: aurem in codem cum EF, piano. Di;o nm

AB , CD, parallelas quoque cire. Nam à quo- fig. Il.
lîbct punâo G, reflet EF, ad ipGlm KF, du-
cantur duæ perpendicularcs; GH, quidem in
piano parallclarum AB, EF , at G1, in p’ano
parailelarum C1) , EF. uoniam 15m." EG,
recta (il ad duas refilas G , G1, fe tangents .
mutuo in G; «crit recta quoque ad pianum p.r i 4. .12
ipùs GH, G1, duâum. Quamobrem cum lia:
parallcla: AB, EF , 8c EF, fit mâta ad planum
per 61-1 , G1 , duâum; b crit quoque AB, ad b anal;-
idem planum méta. Similîter cum En: parallclæ
CD, EF, fit aurem EF, rc&a ad lanum pet
CH , GI , duâum; c crit etiam C5, refila ad C Ü: SIC

, idem planum; dArque proindc même AB, CD,il 5. de
cum mêla: (in: ad idem planum per GH, G1,
duétum, paraîlelæ crunt. Quz igirurcidcm recta
lineæ (un: parallelæ, fed non in eodcm cum illa
piano, ha: flanque fun: inter feparallelæ. Quod
en: demon randum.

THEOR.10.PROPOS.10. x:
Si duæ reâæ lineæ fe mutuo tangentes ad

duas mâtas fe mutuo tangentes tint paralla-
læ, non aurem in codon". piano: 1113: an-
gulos æquales comprehcndent.

1m "en: AB , AC, fi: tan entes in A, paral- "li
S lei: refis DE, DF. fegtangemibus in D;n’;"’
non fint aurem Ali , AC, in codcm plane, in ’- 5
quo DE, DF. Dico an,ulos BAC, EDF, ab
ipfis comprehenfos .111- æq.iales. Ponantur enim
AB, DE, inter Te æqnalcs, 8c AC: DF, inter
Te, ducanturquu "être 15C , EF, BE, AD, CF.
Quoniam igitur AB, DE, parallelæ fun: 8: æ-

quales g
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i3;,piau’ quales; acron: quoque BE , AD , parallclæ 8c

æquales. Simili argumente parallelæ erun: 8c
æqualos CF, AD. Quare cum BE, CF, paral-

b 9..nd. lelæ 8: æquales fin: eidem AD , berna: etiam
guru: BE , CF , inter le parallclæ 8: æqualcs; :Ac

propterea parallclæ 8: æ uales erun: rcâæ BC,
EF. Quia ergo latera A , AC, trianguli ABC,
æqualia fun: latcribus DE, DF , :rianguli DEF,
ex confiruâionc; 8: bafis BC, bafi EF , æqua-

a afin; lis , u: modo demonfiravimus ; dErun: 8: anguli
BAC , EDF , diflis latcribus comprehcnfi, æ-
quales. Si igirur duæ refis: lineæ fc mutuo tan-
gentes, &c. Quod era: oitcndcndum.

si. PROBL. 1.PROPOS. n.
A duto panifia in fublimi, ad fubje&um

planum perpendicularem refrain lineam du-
CCl’C. ’

7,43. SI: à punao A , in fublimi ad fubjeëtum pla-
xxy". mum BC, duccnda perpendicularis. Ducatur
fg. l3. in plana B: , rcâa urcunquc DE, lad uam ex
an..prm.i A dcducatur perpendicularis AF. 6E: in piano
bll.prmx BC , per- F, ad DE, perpendicularis ducatur
emprunt GH, rad quam ex A, perpendicularis demîrtatur

A1. Dico A1 , elfe perpendicularem ad planum
d3r.primrfubjc&um BC. dDuéla enim in lano BC, pet

l, ipfi DE , parallcla 1U. , cum F, ad naos
angulos fi: duabus FA, PH, ex confiruâione,

a. nul. eac proindc recta ad planum pcr FA, FH, du-
s. and. &um , fait quoque K1, ad idem planum pet
a- and. FA, PH , ducîum rada. gQuoniam vero A1,

in eodem e11 cum métis FA, PH, piano, tan-
gitque rcflam K1, in I; cri: par dcfinirionem .

. hUJuS lib. angulus RIA, reâus; a: ne adeoA ,
b and. ad refîtes angulos cri: duabus K1, F. blgitur

A1 , ad planum BC, reéta exit. A data ergo
punâo in fublimi , ad rubieétum planum perpen-
dicularem reâam lineam uximus. Quod faciau-

d et t.un a PROBL.

«a...
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PROBL.2.PROPOS.12. in;
- Daro piano à punEico, quod in iiio datum
efi: , ad reâos anguios .reétam lineam exci-

tarc. C
SI: a dato punéio A, in piano BC ducenda La),

perpendicularis ad datum planum 18C, 4E! XXVIr.
quovis unâo D , in fublimi demittarur ad pia- fig. la. ,
num B , perpendicularis DE, quæ fi cecideri: "1414.
in A, punâum , faâum cri: , quad proponitur:
Si veto ceciderî: in aliud puriélum E; extenfa"
rafla pet E, 8: A, bducarur pcr A, ipfi DE, lampa
paralieia AF , in piano GH per DE, EA, du- i
6:0. Dico AF, rectaux k c ad planum datum
BC. Cum enim DE, AF, parallelæ fint; 8c
DE , radia ad planum BC , ex conliruâione;
cari: quoque AF , ad idem planum BC , reâa. c 8. au,
Itaquc daro piano , à punc’lœ,o-quod in illo da-
tum en, &c. Quod facicndum crut.

THEOR. 11. PROPOS. 13. ,53,
Dato piano , à punrfio , quad in 1110 da-

tum cit , duci: recta: lmca: ad reEtos anguios
non cxcxtabumnr , ad eaidcm partes.

SI: datumplanum AB. Dico à dato ejus pun- 7’48.
610 C, ad eafdcm partes non poire educi du- xxnlo

as porpendicularcs ad planum A8. Ducantur fiz- ’15
enim fi porcii fieri, duæ perpendicularcs CD,
CE, ad planum AB , 8: per CD, CE, aquæ in a and.
unO , codemquc piano fun: , ducatur planum
FG, fccans planum AB, pcr rcâam lineam GH.
Cum îgirur EC, DC, rcc’tæ fin: ad planum AH;
crun: pet dcfin. 3. hujus lib. anguli ECG, DCG,
rcéii, ac proindc æqualcs pars, &torum. Quod ,
cit abfurdum. Date igirur piano , à puné’to, . . .
quad in illc ,darum cit, duæi méta: iineæiadâre- i ’

os i ’L
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302. EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
6:0: angulos non excitabuntur , ad cafdem par-
tes. Quod en: demoniirandum.

Aliter. Ducantur, fi fieri potefi , ex C , ad
planum AB , duæ perpendiculares CD CE.
Cum igitur duæ DC, EC, reéiæ fin: ad idem.
planum AB; Lama: ipfæ inter fc parallelæ. cum
(amen convenian: in punéto C. Quod cil abc
lurdum.

THEOR. 12. PROPOS. I4.
Ad quæ plana , eadem reëia iinea retira

cil; illa fun: paraliela.

l: refila AB, ad plana CD, EF, mâta. Dico
rallela elfe plana CD, EF. Si enim non

cre antur e11: parailela, produâa inter fe con-
venienr. Convenian: ad partes C, E, 48: faci-
anr.cmnmuuem feâionem reétam lineam «CH;
In qua fmnptoqnnfto urcun uc I, ducantur
rrâæ IA, .lB, in planis GC , GEF. Quia
igitur AB , rcâa ponitur ad plana GCD, GEF,
erun: par defin. 3. hujus lib. duo anguli IAB ,
113A, rcéii, in triangule A131. bSed 8: minores
duobusArcéiis funt. Quod cil abfurdum. 1 gitur
plana CD, EF, produéia nunquam inter fc con-
veniunt. Parallcla ergo fun:. Ad quæ iraitur
plana , eadcm rcâa iiuca refila cit, &c. Quod
cm: demonitrandum.

THEOR. 13. PROPOS. 15.
Si duæ reEiæ lineæ fe mutuo tangentes ,

ad duas reâas fe mutuo tan entes fin: pa-
ralieiæ, non in eodem confiiëenres piano :
Paralleia funt, pet quæ illa ducuntur, plana.

Sint duæ recta: liriez AB , AC, fe tangentes in
i A, paralleiæ duabus métis lineis DE , DFf,

c

or Q. w

a
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Il: tangcntîbus in D , cxîfientîbusque in a1îo cum

.illis plane. Dico 8: plana BC, EF, et ipfas A
duCta , cm: parallcla. Ex A , a enim educatur nul-Id;
ad planum EF , perpendicularîs AG, occurrens    
plano EF , in punâo G. &Dcinde in plana lampa-l
.EF, par G, ducamur GH, G], ipfis DE, DF,
parallclæ. Quoniam igîtur maze A3 , GH,
parallclæ fun: ipli DE; cerum & AB, GH, C 9
mtcr fc parallelæ. dAc proindc angpli BAG,Ü39’FU
AGH , duobus rcâis æqualcs: Efl ne un AGH,
redus ex dcfin. 3. hujus lib. .Rcâus ergo crit
8c angulus BAC. Simili nrgumcnto concludes,
angulum CAG , rcétum cilla huque cum rafla ,
GA , lit méta dunbus A15 , AC, «refila quo ne ° 4V .4
crit CA, ad planum BC, pcr ipfas duâum. (à!
aurem 6: reân ad pîanum BF, ex conflruâione.
flgitur parallcla un]: piana BC, EF. Si ergoflÆ-Üg
dune même lincæ Il: muruo tangentes, &c. Quod
crut dcmonflrandum.

SCHOLIUM.
Data plana . par datum punflum, quad in n

mu cfl, paralltlum Pluilllfil ducere.

Bill"! planton fi: dB . punélumqne extra îpfun 1’13.
fit C, fier quod dræendum fit planum plan AB, XXVIIL
parallelum. In plana dB , dumntur «taupe du: fig. 3,
"a: DE . 0A. [a tangente: in D, panât, à tu
4d C . "de dumtur BC. Deinde in plana C,

par rafla: DB, DC, dm’l’o , fagntur CE, ipIi DB. ÏÎLFH
parulIcI-u Et in plana AC , par refila: DA, DC, r
dalla fia quoque CF, ipfi DA, parallela. Dia
planum BF, par tesla: CE . CF, duflum, feulie-
lum r11? plana duo dB. Cam enim du: "a;
DU , 0A , f: tangente: 1’10, tituba: redû CE ,
CF, [a tangentiâu: in C , exiflmtibujque in alfa
mm illi: plan. parallalæfiht, gpartllela en": plana g: :135
du, BF, pu affin Jaffa. Quod e]! propqfimm. ’ * ’

THEOR. *     J

z;
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ni. THEOR.r4. PROPOS. 16.
Si duo plana parallela piano quopiam fè-

ccnuu- : communes illorum feEtiones film»
parallclæ.

118- SEccntur plana AB , CD , parallela piano EF,
XXVUL pcr rafla! EH, GF. Dico communes fcâio-

T8 4- ne: eorum EHr, GF , efiè lincas parallelzs. Si
enim non fun: arallclæ, produétæ inter fe con-

A venîcnt , cum m in plana EF, fecante. Con-
l I-ul- ycnîant igitur in puntio I. aQuia ergo rota

rafla HEI , in uno cit piano , nimirum in AB,
produéto ; Item rota recta FGI , in une quoque
en plane , vidclfcct in CD , produéto; conveni-
ent etiam plana. AB, CD, produéta ad I. Quod
cit abfurdum. cum onantur parallcla; Sunt igi-’
tur recta: EH, G , paraïlclæ- Quare fi duo
plana parallela plnno quopiam fcccmur, &c.
Quod en: demonltrandum.

xvij. THEOR. 15. PROPOS. r7.
Si duæ re&æ lincæ parallclis planis fe-

ccntur; In eafdem raciones fccabuntur.

1’43. REâæ lîneæ AB , CD, fècentur plam’s paral-

XXVIII. lclîs E? , GH , 1K. in punais L, M, U,
fg. 1., O, P, Q. Dico cas feeari proportionuhrcr, hoc

cil, fegmenta earum inter dîâa lama intercepta
cire roportionah’a, ut quidem M , ad MIN,
ira c e 0P , ad PQ. Ducantur enim refila: L0,
NQ, in planis Eh , 1K, 8: conjungatur rcda
LQ, occurrens plane GH, il R, punch), à

p 7L I quo ad punâa M, P, reéïæ ducantur KM, RP,
5 r M in codem plane GH. aEritque triangulumLNQ,

in uno piano: fimilirer triangulum LOQ. in une
piano. Quoniam vero plana parallela GH, 1K,

biÔ-fld. (hmm: plana trianguh LNQ , berna: commu;

’ "’ ’ - ne
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mes feâiones eorum MRÈPNQI: armant. Par: Il
razione paraileiæ arum , . c uam o c g. i
rem crit un LR , ad RQ ira LM , ad MN; a?
Item ut LR, ad RQ in ÔP, ad ; Ac pro-
inde ut LM , ad MN, ira OP, ad . 511g!-
tur duæ reâæ iineæ parallelis planis fccenrur, 8Ce. tex

Quod en: demonitraudum. l
THEOKraPROPO&i& mm
. Si méta linea piano cuipiam ad re&os fic

anguios: Et omnia, quæ per ipfam, plana
eidem piano ad refiles angulos erunt.

Sir rafla AB, ad planum CD, «au. Dico tu);
omnia plana par rcânm AB, duâa, cire rafla nm":

ad idem planum CD. Duéium enim fit par AB, fig. 63
planum EF, feeans planum CD, par reâam li-
neam FG. Sumpto deindc punâo H, menu ne
in recta FG , aducatur in piano EF, ipfi A , taupin!
paraiiela HI. Quoniam igitur AB, 1H, paraiie-
.iæ funt ; de AB , ponimr refis ad planum CD;
écrit quoque 1H , ad idem planum CD, recta: b 8.
ac proindc par dcfin. 3. hujus lib. ad communem , ;,.:
ieâionem FG, p:rpendicularis. Eadem ration:
omnes lineæ , quæ in piano EF, i fi AB, du-
centur paralleli: , cnm: ad planum D , reâæ;
ac proindc er defin. 3. hujus lib. ad communem
feâionem G , perpendiculares. Quare reétum
crit planum EF , ad planum C , pet defin. 4.
hujus lib. Similique argumenta oflcudentur om-
nia aliaflplnna par reâam AB, duâa ad planum
CD , c c rafla. Si igitur reâa linea piano cui-
piam ad métas fit angulos , &c. Quod en! de-
monfirandum.

’THEOerPROPOàrglxm
Si duo plana fe mutuo fecantia ,. piano

andam ad reétos fine angulos , commnms

; " 4. . 1 etiam
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T A B.
XXVIII.

fifi 7°.

etiam. illorum feétio ad reéios eidem piano
: . angines crit.

pet lineam reéiam EF , ad planum CH; rafla.
ieo’bommunem iliorum feâionem EF , rc6iam

guoque cire ad idem planum GH. Aut enim
F, ad BF , DF, communes feé’cioncs planorum

AB,, CD ,. cum piano CH , reâa cil, au: non.

Sint duo plana AB, CD, fe mutuo fecantia

D

. Si reâa cil EF, ad BF, DF, areéta quoque crit
ad planum GH, quod pet ipfas duCitur. .Si me
KF, .coneedatur méta ad altcram reâarum BF,-
DF , Ltdntum fit en tafia ad BF. Quoniam
igitur planum AB, ad planum GH, ponitur
reâum ; crit EF, quæ in piano AB, ad BF,
communem’ cjùs ifeetioncm cum piano GH,.

v ’ducitut- perpendicularis, ad planum CH , rèéia,
" .. ex q. "defin; iràjns- lib. Idem concludcs fi EF ,i

concedatu’r lrcâa ad DE. Erit enim & tuncEF ,l
ad planum GH , reé’ta ex dcfin. 4. hujus lib.

-cum peupcndicuiaris ponatur ad DF, communem

impuni

c and.

feâtionom piani CD , cum piano GH , ducamr-
ne in piano CD, ad planum GH, réao.’ Si’
eniqnc EF ,i ad neutram BF , DF, e111: enda-

rur refila; bducarur ex F,’in piano AB, ad BF,
commnnem ejus feéiioncm cum piano GH, cr-
pendicularis FI; Item in piano CD, ad F,
ecmm’unem ejus fcétioncm cum piano GH ,
perpendicularis Pli. . Quoniam igirur pla’numAB,
rectum ponitur ad planum GH, crit uoque per-
pendicularis IF, qnælin piano AB, a Bli, com-
muncm adné faëiioncm cum piano GH,, ducitur,
mâaïad’planum GH, ex 4. dcfin. hujus lib.
Endcn’i tarionc crit KF, ad idem planum GH,
riflai; 1Ac proindc à punéio "F, ad planum GH,
duæ perpeiidicuiares funt cxcitataê. Quod fieri
non poire fupra (demonflratum cit. uarc E5,
ruilar crit. Id planum GHJ Si duo ignur plana
fc mutuo fecantia piano cuidnm ad rediras fint,
anguios ,,&c. Quod en: demonnrandum.

’ THEOR.
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THEOR. 18. PROPOS. 20.’ il);

Si foiidus anguius tribus vangulis planis.
contineatur: Ex his duo quilibct ut un af-
fumpu tertio film; majores.

COntineatur anguius fondus ad A , tribus ans
gulis pianis BAC , CAD , DAB. Dico

1 43.;
nm",

quosiibet duos reiiquo en: majores. Si enim k: .3
omnes trçs fin: æquaies, perfpicuum en, quofvic
duos majores cire reiiquo: Si me duo tantum
fin: æqualcs , 8: tanins utrovis minot, confias
31mn: quoslibct duos relègue. majores cire.’

1uod fi unus ,2 vidciicct 15A fit maximus, te.-
li ui autem five æqualcs , five inæquaie: , mani-
fe um etiam en , qucmlibct horum cum maxima .’
illi) BAC , .rcliquo die majorcm. Dico Jan:
hoc anguio maxima BAC, majores quoque cira
anguios duos BAD , DAC. ln piano enim pet
AB AC, duâo afiat anguius BAE , .anguio
BAIS, æquaiis; & rafla AE , æquaiis recta,
AD. Deinde in codcm piano pet E , utendatur
reaa. BC , feeans mêlas AB, AC, in B, 81 C;
conjunganturquc reéïæ BD , DC. uoniam igiv
tu: iatera AD, AB , trianguii BA , zquaii:
fun: interibus AE , AB , trianguli BAE; 8: am-
guli quoque ipfis contcuti , pu confiruaionem

unies; écran: infus BD , BE , æquales.
fauia vcro lacera D3 , DC , majora fun: latere
BC ; fi demamur æquaics rcâæ BD, BE , reliu-

appris)

b; prix.)

«ont!

quetur refila CD, major quam CE. Cam igitur ’
huera AD, AC, trianguli DAC , æquaiia En:
iateribus AE, AC, trinnguii BAC; 8: bafisCD,
major bail-I. CE; derft anguilles CAD , anguio
CAE, imajor. Additis ergo æquniibus angulis
BAD, BAE, erunt duo anguii CAD, BAD,
mjoreà’ dudbus’ anguiis CAiE , -BAE ,. hoc cit ,
rowing-nia BAC , qui maximas omnium ponc-
bntut. Ac proindc. duo quilibctflmuito majores
arum reiiquo non maximo. Quociica fi fondus

V 2. anguj

625-41!ng
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anguius tribus anguiis piauis coutincntur, &c.
Quod en: ofieudcndum.

a; THEOR. 19. PROPOS. 21.
Omnis folidus anguius fub minoribus ,

quam quatuor mais anguhs planis conti-
netur.

7,3. h anguius foiidus A, contentas tribus pianis
33m. S anguiis BAC, CAD , DAB. Dico hos rrcs
k. 9. angulos minores eIÏe quatuor métis. Dué’cis enim

mais BC, CD DB, erunt confiituti trcs anguii
foiidi B, C , Ü , quorum quiiibet fub tribus an-
guiis pianis continetur, nempc B, fub CBA ,
ABD , DBC. At C, tub BCA , ACD, DCB:

agami. D, vero fub CDA , ADB, BDC. aQuoniam
Vero duo anguii CBA , ABD, majores fun:
au ulo CBD; fimiiiterque duo anguli BCA ,
AËD , majores anguio BCD; 8c duo anguii
CDA , ADB , majores augulo CDB: crunt fez
anguiiCBA, ABD BCA, ACD, CDA, ADB,
tribus anguiis CBÏ), BCD, CDB, majores.

531W 611i aurem trcs æquaies fun: duobus mais. liii
ergo fer duobus métis erunt majores. Cum i i-
tur 17:: iiii , un: cum tribus ad A , æquales rut
fax reâis ropter trianguh tria BAC, CAD ,

(:3ng DAB, (r un: enim anguii cujusiibet trian uii
i v - duobus mais æquaics) fi auferantur (et illi uo-

bus mais majores , rciinqucntur rrcs ad .A, foii-
dum augulum conflitucntcs, quatuor mais mino-
res. Omnis ergo fondus auguius, &c. Quod
ont demonltraudum.

,xü;’ THEOR.2o. PROPOS. 22.
. Si fuerint tres anguli iani , quorum duo
ut liber affumpti reli no rut majores; com-
prçhendant auteur ip os reétæ hoca: æquaiâesg

L. en
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fieri potefl: , ut ex lineis æquales filas reflets
conncétcntibus trianguium conihmatur.

Sint rrcs anguii piani A , B, C, contenti mais 743.
æquaiibus AD , AE , BF , BG , CH, CI , KIWI].

hac tamcn icgc, ut duo quiiibet rcli uo finl: ma- f9 "a
jorcs. Dico ex tribus rcétis DE, F , HI, quæ ’
métas iiias æquaics conncéiunt , triangBium poire
confiitui; hoc cit , trium rcéiarum. E, FG ,
H1 , quasiibct duas reiiqun cire majores. Nom
hoc pofito , au ipfis trianguium facile conficîe- lupin!
tur. Quod çnim duæ DE , FG, majores fint, -
quam H1, ira oltcndctur. bFiat anguius DAK 53,th
anguio B, æquaiis, cadatque primum AK, ad ’
partes AD, ira ut fiat totus uidam anguius
EAK, ex duobus EAD , DAIË, compofitus;
uod uidcm contingct , quando duo anguii
AE, B, duobus métis funt minores. Pona-

tur AK, i fi AD, æquaiis, conncéiauturque re-
âæ KD, ËE. Quoniam igitur iatcra AK, AD,
trianguii AKD, æquaiia funt iatcribus BF, BG,
trianguii BFG; 8c auguii ipfis contenti DAK,
& B, æquaics; tcrunt 8: bali-s KD, FG, æqua- c 430M
les. Rurfus quia latcra AK , AE , rrianguli
ARE, æquaiia funt iatrribus CH, Ci; &angu-
lus EAK, major anguio C, propterca quod duo
auguii DAE, 8: B , maintes ponuntur angu-
io C; derit 8c bafis EK, major bnfe HI : dujrimi
efunt aurem rcctæ ED, DK, majores méta EK. campant
Igitur muito maiorcs cruut ED, DK, quam

Cum ergo DK, oflcnfa fit æquaiis rcéïæ
FG; crunt quo uc DE, FG, majores quam HI.
Quod en propo itum. ,Cadat dcindc AK, in rectum 8: continuum 7-13;
ipli AE: quod uidcm accidet, quando duo an- xxylll.
uii DAE, 8c , duobus reétis funt æquales. æ. n.
onaturque AK, i fi AD , æquaiis rurfum, 8c

conncéiarur méta D. fErit, igitur ut prius f 447M
KD, ipfi F G , æqualis. g uoniam Vcro reétæ pommé
ED , DK , majores funt reé a KE, 8c KE, æ- ,
qualis cit métis CH, CI , ex hypothefi, 8: con-

- a V 3 muflie-
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h firuéiionc; crunt quoque ED, DK , majores

l [n°415181 duabus CH , Cl : b He. aut4m maures flint ,
uam HI. Igitur muiro nlzuurcs crunt ED,
K, quam Hi. Cum ergo DK , oiicnfa fit ze-

quaiis ipli FG ; crunt quoque DE , FG , mano-
res quam HI. Quod cit propoii:um.

1A8. Cadar poitremo AK, ad partes AE , ira ut
’XXiX. nec anguius totus componarur ex anguiis EAU,
fig, i, DAK, nec rafla fit EAK; quod dcmum evemv .

et, quando duo anguii DAE, 8c B, duobus
métis funt majores. Porraturque rurfum AK,

I i i ipli AD, æquairs, 8c ducantur rcétæ Ki) , KE.
i «pas? iErit Iigitur , ut prius KD , îpiî- FG, æquaiis.
huerai kQuoniam veto duæ DE, DK, marores (un:

duabu’s AE, AK, 8c AE, AK, æquaics duobus
CH, CI, ex hypothcfi 8c confirudionc; crunt
quoque DE, DK, majores quam CH, Cl:

lmiprimi Hz: aurem majores funt ,. quam HI. Igirur
multo crunt majores DE, DK, quam Hi. Cum
ergo DK, oflcnfa fit æquaies ipli FG; crunt
quoque DE , FG’, majores quam HI, quod cil
propoiîtum. Endem morio couciudcmus DE ,
Hi, majores cire , quam FG , fi auguius DAK,
anguio C , fiat æquaiis; Item FG, HI , majov
res, quam DE , fi anguio C, ad FB, confiitua-

mnpimitur anguius æquaiis , &c. mQuarc ex tribus
reéiis DE , FG, Hi , triangulum conflirui potcfi
Si igitur fuerint tres auguii piani, &c. Quod
dernonflrandum erat.

un. Alitcr. Si rrcs anguii A , B, C , fun: requa-
XXIX. les; nerunt quoque bafcs DE , FG , HI, æqua-
fiz- 1-. des; Ac proindc quæiibct duæ reijqua majores.
in 47m" Si vcro duo tantum anguii funt æquaics, 8c ter-
o4..primi tius minot; a crunt quoque duæ iliorum bafes
pnyx»! æquaics, p 8c baiis tcrtii utraque minor: Quare

(rurfus quæiibct duæ majores crunt reiiqua. Quod
fi unus corum, nempc A, fit maximus, five

V reiiqui B, 8c C, fin: inter fc æquaics, five in?
94m1 quaies; qerit Pquoque bafis DE, omnium main-

ma mure D , bG, majores crunt quam HI:
Item, E , HI, majores quam FG. Dico 13g!
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8c reétas FG, Hi , majores elfe reéta’DE. rFlat-ugîpùni
enim angulus DAK, æquaiis au ulo- B, pour ’
turque AK, ipli AD, æquniis. adet ergo pun-
Ctuin K , infra DE ; propterea quod pet punâa . i .
D, K , E , tranlit circumferentia circuli ex A, "
ad imcrvailum AD , defcripm ,’ 05 æquaiitatem
rectarum AD , AK , AE. Conneétantur deind’e
recta: DK , KE. Quoniam igitur duo anguii .
B, 8: C, mayorcs porruntur angulo DAE, 8:
B, æqualis cit anguio DAK, pcr coriitruétio-
nem ; crit anguius C , major relique au ulo
KAE. Et quia laura AD, AK, rriànguliA ,
æqualia funt lateribus BF , BG, trianguiî BFG;
8: anguii ipfis coutcnri DAK , &ÉB, æquaics;
refît balis DK , bali FG , æ ualis. i Rurfus, quia a 42m
lattera CH , Cl, trianguii C l, æqualia fun: la-
tcribus AK, AE, trianguii AKE, 8c anguius
C oitcnlus major angulo KAE ;*terit’.& bafis tamd
Hi , major baie KE. Quare cum DH,, oltenfz ’
fit æquaiis ipfl FG , crunt FG, HI",imajores
quam DK, KE. uSed DK, KE, majores funt, mum
quam DE. igiturvmuito majores crunt FG

-HI, quàîn DE. Quod cit propofitum.

PROBL. a. PROPOS. 23. un]:

.’

J

Ex tribus angulis planis ,i quorum duo
quomoclocunque allumpti reliquo func majo-
res, folidum angulum conflituere. Oportet
aurem illos tres-angulos quatuor métis mino-

res effe. l "Int tres anguiî A , B , C , quatuor rcétis mi- H711;
nores, hac conditione, ut quiiibeti duo tint fi 13’ ’

majores reliquo. Oportet "jam ex tribus anguiis ’
A, B, C, angulum folidum conficere , qui ni- i .
mirum contincatur tribus anguiis planîs ,’ un diétis

I tribus anâuiis fin: æquales. Ponantur ex iincæ
angulos iétos comprehendentes , nempe AD,
1E , BF , BG ,iCH, CI, æquaies; fubtendan-

i V 4 turque
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flint. turque baies DE , FG, HI. aFieri ergo potelt,

,ut ex DE, FG, HI, trianguium conflituatur.
Confiiruatur ex ipfis igirur triangulum KLM,
fit ue larus KL , toétæ DE; latus’LM, reétæ

bM-M- F ; 8c iatus KM, reétæ HI , æquaie. bDefcri-
batur circa trianguium KLM, Circulus , cujus
ccutrum N, à quo ducantur rcétæ NK, NL ,
NM. Erit ue quæiibet reétarum anguios pianos
comprehen curium, ncmpe AD, AE, &c. major

ualrbet duétarum ex centra N. Quod ira oit-cn-
etur. Cadat primo ccutrum N, intra triangu-

lum KLM; quod quidem fier , quando triangu-
"lum cit oxygonium, ut ex coron. propor. y.
lib. 4. coaltar. Si igitur AD, AE, majores non
credantur , quam NK, NL , crunt vcl æquaies,
vei minores. Sint ergo æquales. Quoniam igitur
lutera AD . AE , trianguli ADE , æqualin funt

* lateribus NK, NL, trianguli NKL; dt bafis DE,
S ÊW bafi KL , æqualis : c crit angulus A , anguio

- KNI. , æquaiis. Eodem argumenro crit anguius
B, angulo LNM; 8: anguius C, anguio MNK,
æquaiis. Cum îgitur rrcs anguii circa N , aqua-
les tint quatuor reétis ex corol. propofi If. iib..
1. crunt quoque rrcs anguli A , B , C, quatuor
reétis æquaies. Quod cit ablurdum, ponuntur
enim quatuor reétis minores. Non i itur arqua-
les (un: AD , AE , ipfis NK , NL. ico quod
neque minores. Si enim minores tint AD, AE,
uam NK, NL , abfèindantur NO , NP, ipli:
D, AE, æ uales, ducarurquc reéta CF. uo-

niam igirur c ut NK , ad NO, ira ML, ad ’P,
cum 8e antecedcuria inter fc, 8c confcqucntia
finr inter fe æquaiia; crunt latcra NK, NL, tri-

a fifi" anguli NKL , foéta proportionalirer, d ac proinde
caprin? 0P , ipfi. KL , parallela crit. a Quare angulr

’ NOP, NPO, anguiis NKL, NLK, æqualcs crunt,
8: trianguium NOP, rrianguio NKL , æ uiangu-

feifixr. lum. flgitur erir ut NK , ad KL , ira O, ad
(roquâtOP. En: aurem NK , major quam NO- gIfiî’

tur de KL , hoc en: , DE, quæ æqualis cit ipli
K1. , major crit , quam OP. ,Quocirca cum la:

. " I * ter,
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ter: AD . AE, trianguli ADE, fin: æqualia la.
:eribus NO , N? , :rianguli NOP , 8: bafis DE,
major bafc OP , fieri: 8c angulus A , major au. lundi
gulo ONP. .Eadem ration: angulus B , angulo
LNM; 8c an ulus C, angulo MNK, mn or cf:
oflendetur. um igitur :res angulî ad , qua-
tuor fin: mais æquales , ex corol propof. 1:. -
lib. x. crun: :res anguli A , B, C, majores qua-
tuor métis. Quod et: abfurdum , ponuntur enîm
quatuor mais minores. Non igîtur minores fun:
AD , AE , quam NK, NL; fed neque æquales.
lgîtur majores. .Cadat deinde centrum N , in latus LM, quad au.
:um contin et, quando :riangulum KLM , an- max.
gulum LK , habucri: reâum , u’: ex codem fig. ., ’
com). propof. y. lib. 4. manifeflum du S-i î i-
:ur AD, AE, dicantur cire æquales ipfis N ,
NL; cran: quoque BF, BG, æquales eifdem
NK, NL. Cum ergo NK, ualis fi: ipfi NM;
æquales arum BF,I BG, reâæ M: Pofira autem
fui: LM, æqualis ipfi FG. I îtur BF, BG, z-
quales quoque fun: reâæ F . iSun: numnûîuîw
majores BF , BG , quam ,FG. Quod et: abfur- ’
dum. Non i i:ur squales fun: AD , AE , i fifi
NK, NL. ëuod fi AD , AE , minores cre an-
tur , quant K , NI. ; emnt. quoque BF , BG,
minores quam NK, NL. Cum ergo NK, æ-
qualîs fi: ipfi NM; minores erun: BF , BG,
quam rafla LM : pofita autcm fui: LM , ipfi FG,
arqualis. Igirur BF , BG , minores quoque (un:
goda FG. Quod dl abfurdum, [cum in): me hfim
ores. ,Non ergo minores fun: AD , AE, quant î L ’:
K, NL; fed traque æqunlcs: -Igi:ur majores.ï

. Cada: pofiremo cenrrum N, extra triangulum 71..
KLM , infra latus LM , quod dèmum «eider, x3.
quando angulus LKM , fucri: .obzufu’s , u: exit. I:
corol. di&o .prqpof. 5. Iib.-4.-lîque:. SHgitur
dicantur AD,.AE,, cm: æquales îpfis NK , NL; in ’ï. 2 ’5’

cum 8c bnfis DE, bali K1. , ponatur ualîs;
Jerk angulus A, angulo KNL, æqualis. adem I in»!
tuione anguhrs C ,.angulo :KNM ,,.æqualis crin

V 5 Quart!Q x
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Quare lotus .anguîus LNM -, ’zngulis A, 8c C,
zqnalis eri:. Sud hi duo majores fun: ex hypo-

, :befi , angulo B. Igitur 8: angulus LNM, an-
ulo B, cri: major. Rurfus quia tarera NL,
M, :rianguli NLM, æqualia fun: lareribus BF ,

BG , trianguli BFG, 8: bafis LM, bali FG, æ-
m8.piali qualis ; mari: nngulus LNM , angulo B, saqua-

lisr: Sed 8: majorem ofiendimus elfe. Quod en
nbfurdum. Non igitur æquales fun: AD , AE ,
59.55 NK, NL. Quod fi AD, AE, crcdantur
elfe minores, quam NK, NL; fi abl’cîndanrur
NO, N? , ipfis AD , AE, æquales, 8: ducatur
lotît: OP, demonltrabitur, u: in primo cafu,

e . . . angulus A, naja: angulo ONP; 8: eadem ratio-
ngzfi ne angulus C , major angulo KNM. nFia: an-

gulus ONQ , angulo A; 8c angulus ONR., an-
ulo C, æqualis, pommurque NQ, NR, æ un-

-ipfis ADr. AIE ,. 8L conneâanrur OQ , R,
encaque OQ , infra 0P , proprerea quod par
panât: O , P- , Q , tranfi: circumferenria circuli
et N, ad intervallum NO, defcripta, cum æqur

les fin: reâæ NO, NP, NQ. oQuare cum an-
lus PON; poquais fit angulo LKN , externus

Interne; cri: angulus QON, mino: angulo LKN.
Endem ration’eoflendctur angulus NOR , mînor
3:13qu NKM, fi- ducarur OS, paument ipfi KM.
Cade: enirn fimîlitcr 0R, infra OS. lgiturtotus
angulus LKM , toto angulo QOR , major erît.
Quoniam vero laura NO, N , :rîaùguli NOQ,’

ualia fun: lateKibus AD, AIL, triangulî ADE;
- Ë aur’em 8: angulus ON , angulo A, æqualis’,
[uriné ne: conflruétionem; p cri: , ipfi DE, hoc eü,

lpfi.KL , æqualis. 1 Eodem modo cri: OR , ipfi
1 æ r KM, æquelis. Connus jam man QR, cumula-

tcra K1. , KM triangulî LKM’ æqualmfin: lo-
x .::.u:rîbus OQ , ÔR, :rianguli R, 8c angu-

I in: LKM , major angulo Q0 , u: atten-
QWW dimus : 1 cri: bnfis LM , hoc efl , FG , ma-

jor bafe R. Quonîam îgitur lacera BF, BGf,
’ ’ niangon BbG , æqualîa fun: morions NQ, NR,

trianguli NQR; 6: bali: F6, 0190! hale QR;
. r cri:
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rerî: au ulus B major angulo QNR. Rurfusnpw
quia angËlus ONÔ, augmo A; 8: angulus ONR,
angulo C, faétus et! æêualis, cri: angulus rotus
QNR, duobus A, 8c , æguahs: Scd A, 8c C,
majores ponuntur angulo . Igitur 8c angulus
QNR, major erî: angulo B. Quod et: abfur-
dum , cum B , oflenfus fi: major augulo QNR.
Non ergo minores fun: AD , AE , quam NK,
NL; fed neque æquales: [gîtur majores.

Jam veto , cum rafla: AD , AE, majores fin: TA..-
reâîs NK, NL, ubicunque ccnuum N, exifiat;xx]x.
poflî: refila AD, plus quam reâa N K, q’uadratofig. 3,4:
lineæ T pet lemma annexum, îta u: .quadratum T4].
reâæ Ah , arquale fi: quadratîs rcâarum NK , X31. "
8: T. :Ex centre N , excitetur ad planum cir-fit- b ".
culi KLM, perpendicularis NV, reflæ T, aeqml-l "45’s
lis, conneétanmrque rec’tæ KV, LV, MV. Quo-’ I ’
niam igitur NV, reâa cit ad plauum circuli
KLM , redira quoque cadem cri: , ex defin. 3.
hujus lib. ad métas NK, NL, NM, tac proin- tçfÇM
de quadratum rcéîæ VK , quadratls rcâarum j
KN , NV , æquale erît. Cum ergo 8c quadra-
:um reâæ AD, æquale fi: ex conltruâiunc,jcîf-
dem quadratîs reâarum KN, NV; æqualîa erunt
inter fe quadrata rcâarum VK , 8c AD. A;
propterca æquales erun: reâæ VK, AD. Rurfus

nia lacera VN NK , :rianguli VNK, æqualîa
un: lateribus V54, NL, :rîangulî VNL; 8c an- l

guli îpfis contenti VNK , VNL, reâi; nuit ba- ubW
fis VK , æqualis bali VL; A: ne eadem rationo
reflæ VM. Quare :res reâæ K , VL, VM ,
æ ualcs fun: inter fe: Ofienfa et: autem refit
V , æqualîs reflæ AD. Tres ergo reâæ VK ,
.VL ,- VM ,j æqualcs fun: reâæ AD , 8: ob;id, "Ï
mais AE , BF , BG , CH , CI. Quunobœm, ’
cum lattera VK . VL , trianguli VKL , æqualh x
fun: lateribus . , AE, :rianguliADE; & bali: t --
KL, bali DE ;.-xerî: angulus KVL , angulo A; e -» l!
æqualîs. Non ficus demonûrabimus, angulum
LVM, angùloBf,» â: angulum KVM , angnlo ,
,G -, cab æqualem. Quare angulus fondus V1, e . ,. «

- , l contr-
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confinent tribus angulis planîs KVL , LVM , ,
MVK, (gui æëualer (un: daris tribus angulis pla-
ni: A, , . Ex tribus itaque angulis planîs ,
&c. Quod en: facîendum. v

L E M M A.

Dulac dm: 7285: linei: inqualibu: , invertira
id , que major phi: pote]? , quant "in".

..-. 1-1.. [ne dam du "il; [inca bagnole: A8, (7C,
SIL. , ’ quorum AS, major, oporteotque invertire,
fg; I. JE , plu: pajfit quant C. Diwfa-AB, bafoua»:
j» l L, in D, defcrrbamr ex centra D, U” inmvalloDA,
l L9H4". en! D8 , fimicirculu: AEB , air: quoàopmur rafla

JE, C, arquoit), jungomrqu: "En ER. Dico
"Han A8 , plu: pojè qua»: C, quadra» refit

ignorai E8. b Cm ont)» angulm E , in femicirculo reflux
(QI-mlfit; cerit quadratum ex A8, gouale quadrati: A5 ,

En; orque idoine A8, Flux punit que»: AE,
hoc a]! , gnan C, quatrain "il: EB. Qui (fi
Vopofitum.

ni" .THEOR. 2l. PROPOS. 2.1..
ç ” Si folidum parallelis planis continent";

adverfa illius plana, parallelogramma fun:
,fimllia &. æquulia.

TIR-,81: parallclepipedum ABEF , (de hoc enîrn in-
XXIX. . :elligenda en propofirio) contentum jura
f5. I- defin. 30. hujus lib. fax figuri: quadrilateris AC,

V CF, FH, HA, AF, BE , quorum adverfæ qu:-
lîbet fin: parallelæ. Dico quævis’oppofita plana
en? parallelogramma fimîlîa, 8: æqualîa. Cum

. enlm parallela plana’BG , CF, recentur plano
Ilôalll: AC ; a Erun: communes fe&iones AB , CD ,

paral-

k. h?
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11:13. Similiter cum plana parallela AF ,

gag, feecntur planoAC; erun: communes fraic-
nes AD , BC , parallelæ. Ac proinde allelo-

ngramrnum et: figura uadrilatera AB . Non
alite: oftendemus, tell uas figuras quadrilateras
«ne parallelogramma. ico jam oppofita paral-
lelogramma elfe fimilia , 8c æqualîa. Curn enim
rcâæ AB , EH, parallelæ fin: mais DC , CE,
8c non in eodcm plane, fed in oppofitis; berun: bloguai,
anguli ABH , DCE , æquales ; codem ne argue
mente reliqui anguli parallelogrammi B , agua-
1es erun: reliquis angulis parallelogrammi F. . A .
rQuoniam vero AB, ipfi DC, in parallelogram- :34..ng
m0 AC; 8c BH , ipfi CE , in parallelogrammo
BE., æqualis cit ; cri: u: AB , ad EH, in DC,
ad CF... Ac propterca u: BH , ad HG; in CE,
ad EF, 8re. 4.3de de caufa: Brun: latera paral- i
-1elogrnmmorum B6 , CF , eirea angulos aqua-
les , proportionalîa; ne proîndc parallelogramma
ipfa fimilin. Dual? jam dimnelrisBâH, DE,
deum lutera A13 H , trianguli A , æ na. Îld j. e M
fin: latcribus DC, CE, triangulî DCE; cg! an-
gulus ABH, angulo DCE, æqualîs, ut oflenfum
e11, forum :rinngula ABH, DCE, æ ua1ia inter f 4.. "ont
fc. gQuare cum :riangula ABH, DCË, dimidia 334..er
En: parallclogrammorum BG , CF , inter fe z-
qualia. Similiter demonflrabimus fimilîa 8: aqua-
lia eflè parallclogramma oppofita AC , GE; 8:
AF , BE. Si folidum ergo parallelis planis con-
tineatur , adverfa illius plana, parallelogramma
fun: Emilia , 8c æqualîa , &c. Quod en: de-
monflrandum.

THEOR2mPROPOâ25 un
Si folidum paraHeIepipedum plane feeetur

adverfis-planis parallelo: Eri: ucmadmodum
bafis ad bafim , vira folidum ad olidum. t
SEcetur parallelepipedum ABCD plane EF, HI;

parallelo oppofiris punis AD , B’C. Dico u: 13X-

: et! 11:33.:
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efi bafis AG, ad bafin BG, îta elfe folidum
AEFD, ad folidum BEFC. Intelligatur enirn

A parallelepipedum ABCD, produétum in urramque

[34.01.

b;6.primi

le

du; and.

partem quantumlibe: , fumanrur ne in AB, pro-
:raéta quotcunque redæ AK , L, ipfi AE; 8:
quorcun ne méta: BM , MN, NO, ipfi E8, æ-
qunles. einde per punâa K , L , M , N, O,
ducmuur plana K? , LQ," MR , NS, 0T, pa-
rallela planis AD , EF , BC, pet feholium pro-
pof. 1;. hujus lib. Quoniam igirur folidum
AELFD, COlltÎnCtul’ planis parallelis ex hypothefi;
iplùm parallclepipcdum cri: , ex dcfinitîone , aha-
b.bi:que plana oppofita, parallclogramma fimilia,
8c a: ualia. Eodem modo erun: parallelepipeda
AKP , KL P, EBCF , BMRC , MNSR,
IMOTS, ELQ , EOTF ; habebuntque plana op-
polita , parailelogramma fimilia , 8c æqualia.
bQuoniam vero parallelogramma AG, KV, LX,
cum fin: fupcr æ uales bafcs AE, AK, KL,
æqualia fun: ; 8c imilia quoque ccum anguli u-
nius lin: æqualcs angulis aliorum, & latcra eirea
angulos unius æqualia lateribus cires angulos
anorum, idcoque Proportionalia. Eadcmque ra-
:ionc æqualia 8: lmilia fun: parallelogramma
Aï, K2, La. Cum igitur æqualia quoque
finr, & fimilin parallelogramma AD, KP, LQ:
Erun: tria plana AG, AY, AD, folidi AEFIJ,
æqnalia, 8: fimilia tribus planis KV , K2 . KP,
fulidi AKPD , 8c tribus planis LX , La , LQ,
(Midi KLQP: «Sun: autem tria in unoquoquc
folido æqunlia , 8e fimilia tribus reliquis Oppoluis
in codem, nempc AC , ipfi ZF; 8: AY , ipli
Vlfi; 8c AD , ipfi EF, &c. lgîru: pur drill].
10. hujus lib. æquaiia [in]: l’olida AEFI) ,

’AhPD, KLQP. Eodcm argumente ærjiinlia
ollcndcurur folida EBCF, BMRC , MNSR ,,
MOTS. Quare quam multiplex cit bafis LG,
bnfiS AG, mm multiplex cri: folidum LEFQ,
folidî ÂEFD. E: quam multiplex cil bafis 0G,
balis 36., nm multiplex cri: folidum OEFI,

ïfolidi BEFC. Quoniam veto fi balis LG, (mul-
:iplcx
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tip x bafis A6 , prima magnitudinis "a: ualîs«d’un oc, (multiplici un: BG ,’ )fec?1ndæ
magnitudim’s,) æquale quoque efi folidum LEF I,
(multiplex folidi AEFD, tertiæ ma nitudinis
folido OEFT (multipliai folidi BEF , quartz
magnitudinis, propane: quod bafibus LG, OGA
æqualibus exifientibus, æqualia quo ne fun: É
fimîlia fez parallelogtamma Iolidi EFQ, fez
parallelogrammis folidi OEFT: Si autem bafis
major et: bafc , folidum quoque folido majus- n u
en; & fi. miner , minus: in quacunque hoc fiat
multiplications: Eri: per defin. 6. lib. y. u: bafis
AG , prima maguitudo, ad bafin HG, fecundarn

I magnitudincm , ira folidum AEF D , tertia mag-
nitudo , ad Iolidum BEFC , quartam ma nitudi- .
ne"). Eadcm ratione demonfirabitur effe olidum .,
ad folidum, u: efi balis D11 , ad bafim CY,-&
ut balis AY , ad bafin BY , 8c u: bafis DG, ad
bafin, CG. Si folidum igitur parallelepipedum
piano fccetur, &e. Quod «a: ollendcndum.’

PROBL4.PROPoazaÎnm
Ad datam raflant lincam , ejllfque pun-

&um angulum foiiduin 601131:11ch folido an-
gulo dato æqualem.

SI: ad punâum A , in data reéla AB , confii- r45;
:ucndus angulus foliJus æqualis angulo folîf xxx.

do C, contenta tribus angulis planis DCEÇ,fi;.4.
DCF, FCE , non in codcm plane exifientibus. j
aDucatur 1x F , ad pianum par CD, CE, du- "nul.
61mn perpendicularis FG , conneâanturquc retira
DF, DG , Il, EGD, CGfi. Deinde abfcinÆcÊaAufr
AH æ nalis ipli C , Il a: uc angulus , b, ,
:mgu o CE, æqualis; 8: recala A1, retira: CE, "1h! i
æqualis. Kurfus in plano par AH , Al , dudit)
conltitu’atur angulus BAL , æqualisfi, angulo
DCE; , ’qui in-plauo aperi’CD", CE, d’uflo exifiig;
8: méta AL , rafla: CG, æqnali’s. tEXHLfVC- cit-ail,

j ru

a
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ro ad planum, in quo fun: tres AH, AL, AI,
erigatur perpendicularis LK, qua: ipfi FG, æ ua-
lis ponatur , 8c conjungatur rafla KA. ico
angulum folidum A , contentum tribus angulis
HAI , HAK , KAI , zquslem elfe dato angulo
folido C. Connexis enim reâis HK , HL, 1K,
IL ; cum latera AH , AL, :rianguli AHL, æ-
ualia fin: lareribus CD , CG , trianguli CDG ,

anguli HAL, DCG, agnèles, per eonfiruâio-
dç’rins’llcm; dErun: bafes HL , , æquales. Rurfus

nia ablatis angulis æqualîbus HAL , DCG,
a æqualibus HA! , DCE , reliqui æquales fun:
LAI , GCE : Cum igîtur 8c latera AL, AI,
trianguli ALI , æqualia fin: latcribus CG , CE ,

e gym: trianguli CGE , per confiruétionem ; a æquales
uoque erunt L1, GE. Quia igitur latera LH,
K , æ ualia fun: lateribus GD , GF; 8: angu-

li, HL , DGF, reéti ex defin. 3. hujus lib.
f 4.phiferunt 8c bafes HK , DF, æquales. Quare cum

8: ’latcra AH AK , trianguli AHK, lin: æqua-
lia latcribus , CF, trian uli CDF , ex con-
firuétionc (cum cairn AL, îK, lutera latcribus
CG , GF , æqualia fin: ex confiruâionc , com-
prehcndantque angulns æquales, nimirum reétos,

:4,,n’.i ex drfin. 3, hujus lib. gerunt bafes AK, CF ,
kapo-i zquales.) bErun: quoqueœnguli HAK , DCF ,

æqualcs. Denique quia latera LI , LK, fun:
æquaiialateribusGE, GF, 8c anguli [LK, EGF,

içpim’rcfli ex drfin. 3. hujus lib. xErun: bafcs 1K,
IF , æquales : Cum igitur 8: latera AI , AK,
trianguli AIK, lateribus CE, CF, trianguliCEF,

..18.)rimifint a: ualîa ex conllruâione; lerunt quoque
anguli îAK, ECF, æquales. Sun: ergo :rcs an-
guli plani HAl, HAK, KAI, folidum angulum
A, com onentes , æquales tribus angulis planis
DCE, CF, FCE, angulumfolidum C, compo-
nentibus. Atqueproinde folidus angulusA, folido
angulo C, æqualis. Ad datam itaque reâam li-
neam, ejufque punâum, angulum folidum con-
fiîtuimus folido angulo date æqualcm. Quod
in: facisndum.

PROBL.

I
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PROBL. 5. PROPOS. 27.
A Data refila linea , dato. folido parallele-

pipedo fimile de fimiliter pofitum folidum
parallelepipcdum deferibere.

81: à data teâa AB , deferibendum parallelepi-
pedum fimile, fimilitcrque pofitum parallele-

pipedo CD. aFiat ad reétam AB, ejulque pun- Il!
&um A , angulus folidus æ ualis angulo folido
C , ira ut tres anguli plani A1, IAB, BAH,
a uales fin: tribus angulis planis , ECG, GCF,
F E. Deindc ut cit CF, ad CG, bfic fiat AB,
ad AI, 8: ut CG, ad CE, ita A], ad AH, cri:-
gue ex æquo, u: CF, ad CE, ira AB, ad AH.

oit hâc, perficintur parallelepipedum AK, com-
pletis nimirum parallclogrammis EH, HI , 1B,
8: pet I, B, H. duâis planis 1K, BK, HK,
uæ Barallela fin: parallclogrammis BH, HI,
B ico parallelcpipedum AK , parallelepipedo

un;XXX.
. f.

a :6. ml,

bull"!

CD, fimile elfe fimiliterque pofitum. Cum enim,
an uli BAH, F CE, fin: æquales, 8: latera eitea
i os proportionalîa, trempe ut 8A , ad AH, in

C, ad CE , ex conlttuâione, etunt parallclo-
ramma HB, EF , fimilia, fimilitcrque pofita.
adem ratione fimilia crunt, fimiliterque pofira

parallelogtamma HI , EG , 8c 1B, GF. Ttia
igitur plana BH , HI , lB, folidi AK , fimilia
funt , fimilitcr ue’ polira tribus planis 17E , EG,
GF , folidi C8. cSun: autem tria eujuslibet æ-
qualia 8c fimilia tribus reliquis oppofitis. Quare
frit plana folidi AK, fimilia funt, limiliterque
pofita Il! planis folidi CD- Ac proinde ex dcfin.
9. hujus lib. fimilia funt, fimilitcrque pofita foli-
da AK, CD. A data ergo trôla linea dato foli-
do parallelcpipedum fimilc, 8: fimiliter pofitutn
deferiplimus. Quod cm: facîendum.

X THEOR.

c a4. and.

i

l

l
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avili: THEOR. 23. PROPOS. 28.
Si folidum parallclepipedum piano feeetur

pet diagonios adverforum planorum: Bifati-
"am fecabitur folidum ab ipfo plano.

143, SI: parallelepipodum AB, in quo plana oppofits
a); fin: AH, EB , quorum diagonii, feu diame-
fg. a. tri, fint.re&æ liriez CG , DF. Quoniam îgitur
"orin attaque CD , GF, parallela efi, «8: æËualis ipfi
b 9- W- AE, cum fin: parallelogramma CE, G -; berna:
c;3.prùui& inter-1e parallelæfô: æquales CD, GF. :Ac

proinde, quæ ipfas eonjungun: CG , DE , pa-
rallelæ erun: 8: æquales , idee ne in une plane.
Dicoplanum, quodperCG, DE, ducitur, femre

4:4- W- bifatiam parallelepipedum A13. dCum enfin: pla-
na AH , E13, fin: parallelogramma æqualia, 8c
fimilia; eruu: dimidia, nimirum :riangula AGC,
.GCH ;- EFD , FDB, æquaiia inter le: fun: au-
tcm 8:. lutera eirca angulos æquzrlcs GAG, CHG,

e 412:1: FED, DBF, proportionalia. e1gitur limilia Quo-
f "and. que erunt dicta triangula. qum igîtur 8: paral-

lelogrammum AF, æqualc fi: 8: limïle parallclo-
grammo CH; 8: AD, ipfi GB; 8: CF, Commu-
ne :e Erunt duo triangula AGC , EFD, 8: paral-
lelogramma Ali, AD, CF, prifinaiis ACGFFD,
æqualia 8: fiznilia duobus triangulis HCG, EDF,
8: parallelogramm’s C11 , 156, CF, prifmatis
HGCDBF, propterenquc prilinata æqualia erunt,
es. dLfill. 10. hujus lib. Quæ cum componan:

.- parallelepipedum AB, failum cri: parallelepipr
dumAB, bir’ariznn. 1tnque fi folidum parallelepi-
pedum plano feeezut, &c. Quod en: deman-
.firandum.

nîlejTH E OR. 24. PRO P OS. 29.
Solida parallelepipecla fuper eaudem bafin

confiituta , 8: in eadem altitudine , quorum

. t 1.
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infiltentes lineæ in iifdcm colloeantur métis
lincis , 11m: inter fe arum-alla. l
SUpcr bafin A13 , in eadcm altitudine, hoc-e11, 143;

inter eadcm plana parallela, fin: eonlhtuta XXX. A
duo parallelepîpeda ACDE , AFGE, quorum fig. 7,
infifientes lineæ ex quatuor angulis balis exenntes
in iilllem colloeentur .lineis , nempe A1, AK,
EL, EM, in recta 1M; 8: HC, HF, BD BG,
in refila CG. Dico parallelepipeda ACDE , . A
AFGE, elfe inter le æqualia. oCum enim æ’- enjoint
qualia fin: prrallclogramma AL , AM , fuper ’, "
eadem bali AE, 8: in eil’dem parallelis confiituta; i **
erunt, ablato communi trape’tîo AELK, æqualîa
quoque triangzila AIK , ELM. bQuoniam veto b;4..pnm
omnia latcra trianguli AlK , æqualia fun: omni-
bus lateribus trianguli HCF; exit triangulum
AIK, triangulo HCF æquiangulum, 8: æquale,
pet ca, quæ in collario propol’. lib. r. ofiendimus; r
s Ac propterea lama eitca æquales angulos habebun: c 4.15,;
proportionalia , idcoque inter fe erunt fimilia.
Eadem rationne triangulum ELM, triangule BDG,
zquale cri: 8: fi nile. dRurfus parallelogtammum du, ,.-
AC , æquale efi 8: fimile parallelogrammo ED ;
8: eadem ration-.- parallelogrammum AF a-rallelogrammo EG : eSCd 8:,1F, îpfi Î. , ego

J?

’ æquale cit cum baies 1K, LM, lin: arqua-
les. (fNam cum rec’læ , 1L, KM, æquales fin: un,
ipfi AE , erunt quoque inter le æquales: uare z
communi dempta KL, æqunles erun: 1K L .
Erun: ergo omnia plana prifmatis A1KFCH,
æ ualia 8: fimi la omnibus planis prifmatis
E MGDB. Igitur ex defin. to. hujus lib. æqua-
lia erun: (lifta prifnata; [Ac propterea addito
communi folido AHFKLDBE , æqualia fient
parallelepipeda fupcr eaudem bafin, &c. Quod

erat demonfirandum. ,

a. " i . THEOR.
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au. THEOR. 25. PROPOS. 30.
Solida parallelepipeda fupcr eandem bafin

confiture: , 8: in eadem altitudine , quorum
infiftentes lineæ non in iifdem collocantut
métis lineis: inter fe fun: æqualia.

aux, Uper bafin AB , in eadem altitudine, hoc e11,
n17. inter eadem plana parallcla, lin: eonfiituta
fg. t, parallelepipedaiAlDK, AMFK, quorum infifien-

tes lineæ ex uatuor angulis bafis exeuntes AC ,
,AE, KG, K , HI, HM, BD BF, nonfin: in

eildem mais , hoc efi , neque C1, GD, protra-
H être tranl’eant pet punâa M , E , F , L , neque

CG, 1D productæ 8:c. Dico parallelepipeda
AIDK, AMFK, elfe æqualia. Cum enim plana

’ CD , EF , oppofita bafi AB, fin: in eodem plan»
no , ob modem altitudinem parallelepîpedorum;
rodueantur in eo plane teétæ CG, ID, uarum
G, fecet EM, LF , protraelæ in pun is N,

O; Et 1D , enldcm in punais P, Q;.adjungan-
"W turque même AN, K0, HP , BQ. aQuia igitur
’ reâæ PQ, MF , fun: æquales , cum opponantur

in parallelogrammo FP; 8: MF , ipfi HB, et: ,
æqualis; erunt 8: PQ , HB , æquales: Sun: au-
tem 8: parallelæ , propter parallelogrammum

krypton HIDB. blgitut 8: HP, BQ, parallelæ fun: 8:
æquales , ideoque parallclogrammum efi HPQB.
Eadem ratione parallelogtamma crunr HPNA,
ANOK, KOQB; Efiautem8: parallelogrammum
NOQP. Igitur parallelepipedum efi APQK.

"91.1, cQuamobrem parallelepipedum AIDK , æquale
ell parallele ipedo APQK, cum utriufque tandem
fi: bafis A , 8: infiltentes lineæ fun: in mais
eildem C0 , 1Q. Eodem modo eidem parallele-
pidedo APQK , æquale cri: parallelepîpedum
AMFK, quum utriufque endem fi: bafis AB, 8:
infillentes lineæ fin: in mais eildem NM, OF.
Quarc parallelepîpeda AIDK, AMFK, inti; fa

un
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fun: æqualia. Solida igitut parallelepipeda friper
eandem bafim, &e. Quod etat demonfitandum.

THEOR. 26. PROPOS. 31. "xi:uni;
Solida parallelcpipeda fuper æquales hales

confiituta , 8: in eadcm altitudine: æqualia
fun: inter le.

SUper æquales bafes AB , CD, in cadem altitu° 74).:
» dine lin: conllituta parallelepipeda AEFG, xxx’r Â
CHlK. Dico lute parallelcpipcda elfe æqualiafib. 1:
inter le. Sin: - enim primum infiltentes lineæ
AM, GN, LE, 1119, ad bafin AB; 8: infifientes
CF, KQ, OH, D1, ad bafin CD, perpendiculae
res. Quo pofito, erunt omnes diâæ perpendicu-
lares inter fi: æquales , propret eandem parallele-
pipedorum altitudinem. Produeatur CK , in tee
ctum, fitque KR, æ ualis ipfi LB, 8: fia: augu-
1us RKS, in piano K, extcnfo æqualis angnlo H
BLA, ponaturque K8 , æqualis ipfi LA; 8: pet-V
ficiatur parallelogrammum KT , fupet quod ad
altitudinem perpendicularis KQ, conllruatut pr
rallelepipedum QSTV. Quonïam igitut latere
KR , K3 , æquaiia fun: lateribus LB , LA, 8:
anguli RKS , BLA , æquales; erunt parallclo-
gramma KT LG , æqualia 8: fimilia; Rurfus
nia latera K , K8, æ ualia fun: latetibus LE,
A , 8: anguli QKS , LA, real, pet defin. 3.

hujus lib. en quod KQ , LE, refila ponantur
ad plana KT, LG, erunt 8: parallelo ramma
QS, EA, æqualia 8: fimilia. Eodem mo o cum
latera KR, KQ, æ ualia fin: latetibus LB, LE,
8: anguli QKR , E B, real, ex eadem defin. 3.
hujus lib. cran: guoque atallelograrnma KV,
LF, æqualia 8: mina. Ouate cum tria plana, .À
KT , Q8 , KV , parallelepipedi QSTV , æqualia
lin: 8: limilia, tribus planis LG, EA, LF, pa- I
rallelepipedi AEF G, 6mm autem illa, quum hase 514.11.33,
aqualia En: 8: fimîlia tribus reliquis IOPPOÜIISQ

.X 3 Erunt,
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Erunr, par defin. to. hujus lib. parallclepîpeda
QSTV, EAGF, inter fc æqualia.

Conveniant reâæ DK, TS, produâæ in d, 8c
1g, XY , in c , compleaturquc parallclcpîpcdum

r Q gV , Item HI, bV , prorraétæ conveniant in
a; 8c 0D. gR, in Z , pçrficiaturquc parallclepi-
pcdum IKRn. Quonîam igirur parnllclcpîpcda
QSTV, ngV , eandem habcnt bafiu KV , fum-
quc in eadcm altitudine, nempe inter eadcm pla-
na paralrela KV, dX, 8c infillcntcs ipforum lîncæ
K8, Kd, RT, Kg, QY, Q6, VX, Vb, colloo

agui.- cnntur in eildem mais dT , ex, cipfa inter f:
w? .. zqualia arum. En autem parallclepipedum

QSTV , parallelcpipedo EAGF . æquale : Igirur
cidem parallelepîpcdo EAGF , æquale cri: paral-

r Mepipedum ngV.
Jung." - JQuoniam vero mllelozmmma KT , Kg,

dalla (un: inter c; & KT, æ uale en ipfi
:13, cri: 8: Kg, îpfi LG, hoc c , ipfi CD,
æ üale; cum bzfcs LG , CD, ponanrur æqualcs.

àfiqulnthëuare cri: , ut CD, ad DR, ira Kg, ad DR:
(quand: t autem CD , bali: ad balîn DR, ira cit foli-

dum CHIK, ad folidum KlaR ; cum pataude-
pipcdum CHaR, feeetur plano IK , planis op-
ofiris CH ., 21R, parallelo. Et endcm ratione ut
g, ad DR , ira e11 folidum ngV, ad folidum

lKRa; cum 8: parallelc îpcdum Idga, feeetur
891.03 planoKV, oppofitis planis a,.db, pamllelo. glai-

d tur æqualîa erunt parnllclepipedn CHIK , ngV,
cum candcm habcnut proportioncm ad idem foli-
dum lKRz, nimirum candem , quum habent bac
l’es æqualcs CD, Kg, ad tandem bnfin DR.
Quare cum parallclepipcdum ngV, fit oflcnfum
æquale parnnclepipcdo AEFG; æ ualia quoquc
«un: paralleîepîpeda AEFG , CH! . Quod cf!

propofitum. rtu. Sim jam ne ne infiftcnrcs lineæ AM , GN,
nua, LE, EH, ad. afin A!) , neque CF, KQ, OH,
(a, 3. 1 DI , ad bafin CD , perpendicularcs: bEt à pun-

ition! &is E, F, M , N, demîttamur ER, F5 , MT,
NV , ad 1)le , m quo un: AB, perpelîdicu-

. 4 ares;
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lares; Item à punais, H, I, P, Q, ad phmum,
in quo bafis , CD, perpendiculares HX, lY,
P2, Qa. Erunr autem omnes hæ perpendicula-
res inter fc æqualcs , cum fin: altitudines diâo-
mm parallclepipedorum æquales. Ducamur re-

de: R5 , SV , VT , TR: Item reé’tæ XY, Ya,
a2, 2X, ut fiant parallelepipeda ETVF, HZaI,i
quæ cum (in: cjuldem altitudinis, habeamqu:
infiflcntes lineas perpendicularcs, arum inter-[e
zquaiia, ut oflcnfum en. iSed parallclepipedum i a). W

and.ETVF , æquaie et! parnilciepipedo AEFG, cum
hoc tandem cum i110 habeat bafin EN , madem-
que altitudinem ; Et parallelcpipedum’HZaI , a-
qualc cil cadem rarione parallclcpipedo CHIK;
cum hoc enndcm cum i110 bafin HQ , candem-
que altitudinem poifidear. Igitur 8c inter f: æ-
?ualia funt parallclepipeda AEFG , CHIK.
dcmque ufiendetur, fi unius parallciepipedi infi- - .

fientes lincæ fin: perpendiculaires ad bafin, airains
vcro non. Quocirca folida parallelepipedn fupet
œqualcs bafes çonfiirura, &c. Quod deuton:
(trandum erat. r

SGI-101.101".
Solida Panilelcpipeda malin Mer quater talât,

in «de»: fimt altitudine. Et paralleleptpedà tqualin
in «de»; altitudine râper qui" fun: 643:, film:
habum’m and"); lmfin.

Si enim and»): du» ardeur du)", fi à and.
frima!" arollelepiprdum in «de»: tu»: du" altiv
andin: p fiP
ergo 53’ tout» nanar que]: alun] agui: (fifi
dfiijfum tari. Étui If! abfitm’zm,

grd fi in e m fiat altitudiu , Cf bafi: "il:
ne ’ tu major bali alteritu , fi ab en. dfiixdanr
hfi: anti: alun , U juger abjhflm hm]! un
pardi: epipdduni ejafiüm a Infini: , «mafia 3mn
«de»: mode parfin: mi fifi «palan. Quod a)! ab-

firdam. r

en: æqualia abj’ciflitu , (5’ citent»). -Cum Infini:
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intis]; THEOR. 27. PROPOS. 32.
Solida parallelepipeda fub eadem altitu-

dine , inter le flint , ut bafes.

T18; SInt duo parallelepipeda ABCD EFGH, eiuf-
XXXI. dem altitudinis fuper bafes A , EF. Dico
il 4k cire folidum ab folidum, ut cit bafis ad bafin.
103m.) aSuper reâam enim EK, confiruarur paralielo-

grammum 1K, æquaie parailelogrammo AB in
augulo IEK, qui fit æquaiis angulo ENF. on-
[lituent autem parallelogramma EF , 1K, totum
parallelogrammum unum FI , ut in 45-. pr0pof.
-lib. x. demonüratum en. Si igîtur aiia plana
parallelepipedi EFGH, producantur ad partes
EG, perficiaturque totum unum paralielcpipedum

Huard. «IFLH; aerunt parallclepipeda ABCD -, IKLM,
æqualia, Cam habeant æquales bafes , pcr con-
vflruâionem AB, 1K, 8c eandem altitudinem, ex

b7.quint. hypothefi. à unte erir ut folidum IKLM, ad
folidum EFG , ita folidum ABCD , ad idem

ennemi. foiidum EFGH: :Efl: autem folidum IKLM,
ad folidum EFGH, ut bali; 1K, hoc en, ilii
æqualis bafis AB , ad bafin EF. Igitur 8: foii-
dam ABCD, crit ad folidumEFGI-l, ut bafis AB,
ad bafin EF. Solida ergo parallelepipeda fub ca.
dem airitudine inter fe fun: , ut bafes. Quod
erat demonftrandum.

"aux. THEOR. 28. PROPOS. 33.
Similia folida paralleiepipeda , inter fe

funt in triplicata ratione ,homologorum la:

terum. .7-43. SInt flmîlîa paralleiepipeda ABCD , FEGH, fur.
mon, pet haïes firniles AB, EF, in .qnibus.latcra
f5. I. homologa fine AI , EK. Dico. proportioncm

paralielepipediABC D, ad parallelepipedum EFGIâ-t

n ’ c a
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«(le rriplicatam proportionis laterum homologa-
Vrum AI, EK. Producatur enim AI , ad L,
8c fit 1L , æquaiis ipfi EK , vel GR; Item Dl,
ad M , 8t fit IM , æqualis ipfi HK , vel GO A;
Item BI, adN, 8t fit IN, æqualis ipfi KF, vel
GS. Deinde completis parallelogrammis LM,
LN, 1T , perficiatur paralleiepipcdum TXIV. -
Quoniam veto iatera IL , IM , æqualia funr la-
reribus GR-, GO; 8c anguii contenti æquales,
cum angulus LIM, fit æquaiis angulo AID,
aqui 0b fimilirudinem parailelepipedorum æqualic
cil angulo EKH , feu RGO; erunr paralleloo
gramma 1X , GF , fimilia, 8c æ ualia. Endem
ratione. fimilia erunr , 8c æqualia N, R8; item
1T , CE. Quare trin plana 1X, LN, 1T, paral-
lelepipedi TXIV , fimilîa funt , & æqualia tribu:
planis GF, R8 , GE , parallelepipedi EFGH:
bSunr aurem tria CUIUICËUC fimilia 8c æqnalia tri-
bus reliquis oppofiris. girur æqualia funr 8c fi-
.miiia parallelepipeda TXIV, EFGH, ex defin.

amphi

b au, i

10. hujus lib. Rurfus completis parallelogram- ’
mis MB, BL, LM, perficiarur parallclepipedum
MPBL; Item completis parallelogrammis IY,
DL , IQ , perficîatur paralielepipcdum IY Z."
Quoniam igitur ob fimilitudincm parallclepipe o-
mm ABCD, EFGH, cf! ut AI, ad EK , hoc
en, ad IL, ira D1, ad HK, hoc en, ad 1M;
& BI, ad FK, hoc en, ad IN. cUr aurem AI,
ad IL ira et! arailelogrammum AD , ad DL;
Et ut Dl , ad M , ira aralleiogrammum DL,
ad LM; 8: ut B1, ad I , ira parallelogrammum
BL , ad LN. Igitur erit ut AD, ad DL , ira
DL, ad LM; & BL , ad LN. dSed ut AD,d31.-l,
bafis ad DL , bafin . ira en: çarallclepipedum
ADCB , ad paraiieiepipedum DL : 8c ut bafis
DL, ad bafin LM,,îta paraIIeIepip nm DLYQ.
ad parallelepipedum LMBP; 8t ut bafis BL,’ad
’bafin LN, ira paralleiepipedum LMBP, ad pat-al?
Alçlepipedum LNTX. Quarc erit, ut. paralfele-
.Plpt’dllm ADCB, ad parallele ipedUm DLYQ;
ira parallelepiprdum’ DLYQ , t parulielepipedum

..’ XS’ i"’L’MBP,

e ufm.
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LMBP, 8: parallepipedum LMBP, ad pataude-
pipedum LNTX. Ac proinde quatuor uantîra-
es funt continue proportionales ADCB, LYQ,

LMBP, LNTX, ideoqueproportio prima ADCB,
ad quarrant LNTX, hoc en, ad EFGH, erir
triplicata proportionis primæ ADCB , ad remn-
dam DLY , ex dcfin. IO. lib. y. eUt autem
ADCB , DLYQ , ira en balis AD, ad bafin

f khi. DL ; fEr ut AD . ad DL , ira en reâa AI, ad

r

XXXI.
fg, 6o

IL, hoc cit, ad EK. Igitur proportio parallele-
. pipedi ADCB. ad parailelepipedum EFGH , cf!

triplicata proportionis homologorum larerum ,
nimirum AI , ad EK- Quapropter fimilia (olida
mlIelepipeda, inter fe funr in triplicata tatione la-
ttant) homologorum. Quod en: demonürandurn.

COROLLAKIUM.
v Il hoc perfpieunn d , fi fumier quatuor Huez «a:
potina: proportiondea , ut et! prima ad 41mm . ira
Je parallelepipedum friper primant defcriptnm ad panl-
hkpipedurn fimile . fimiiirerque defaiptum friper [cam-
dam. rem parallclepipedum ad Mnclrpîpedum.
ne demon rum en. quant prima lion ad dans!!! . et
defin. Io. lib. I. barbet proportionna triplicata!!! pinçon-
h’onia prima: lune: ad feeundarn . nimirum laierons ho-

morula
xniv.’ H E 0:11. 29. P R OP S. 34.

m. ’Ç iÆquaiium foüdorum paralieiepipedorum
bafes , 6L altitudines reciprocanrur; Et quo-
53m folidorum parallelepipedorum baies; C2
altitudines reciprocanrur; illa fun: æqualia.’t

1.1.. Slnr æqualia parallelî-Ëîpedai ADCB , EHGF ,k
fuper haïes AU, E . Dico bafcs AD EH,

& altitudines parallelepipedorum AD’CB, ËHGF,
être reeiprocas , hoc en , elfe ut AD , ad EH,
ha altitudinem folidi EHGF , ad altitudinem fo-
Iidi ADCB. Sint enim primant infiflentes la?!
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A! , EK , erpendîculares ad haras AD , EH ,
in ut AI , K. , fin: pet defin. 4. lib. 6. altitu-
dines parallclepipcdorum. Si igîtur altitudines
Al , EK , fun! æqualcs; cum 81 parallelepipcda
æqualia. ponamur ; «un: 8: bafcs AD, EH, æ-
qualcs , pet ca, qu: ad fincm propof. 31. hujus .
lib. oflcndimusu Quare cri: , ut bafis AD , ad
bafin EH, ita altitude EK , ad altitudîncm Al:
Ac proinde barca 8c altitudines funt rcciprocæ.

Quodfi altitudines A1, EK, inæqunlcs fuc-
rim; fit EK, major, ex qua abfcindatur EL, ipfi
Al , æqualis ; ôtât! L , ducatur planum LM, fi; 7.,

T .
parallclum bafi E par fcholium propof. 1;.
hujus lib. Quoniam xgitur æqualîa fun: folîda
ADCB, EHGF; qui! ut ADCB, ad folidum
EHML , ira EHGF, ad idem folidum EHML-:
bUt autcm folidum ADCB, ad folidum EHML,
ila cit bafis AD, ad bafin EH, cum æqualcs
ponantur altitudincs AI , EL, ut folidumEHGF ,

un,xxxn

374w;
179:3";

ad folidum EHML , ita cit «dem rationc bafis .
KN, ad bafin LN , cum hac ratione folida
EHGF , EHML , candcm habeant altitudinem,
fi nimirum bafes onamur KN, LN; crunt enim
inter eadem plan arallela KN , GH. laïcat
crit ut bafis A ahafin EH , ira bafis KN,
ad bafin LN: :S d ut KN, ad LN, in cit raft: c I-fixud
EK, ad reâam EL , hoc cil, ad AI, ipfi EL, .
æqunlem. une erit ut bafis AD, ad bafin
EH , îta altitudo EK, ad altitudîncm AI; Ac
propterea recîprocz funt bafes, 8c altitudincs.

Sint jam baies a: altitudines reciprocæ. Dico
Earallelepipeda elfe æqualia. SI enim altitudincs

K, AI , fun: æ uaks; eum-fit bafis AD, ad
bafln EH, utaltitu o EK, ad altitudîncm AI, a
hy othefi; emnt 8: bures AD, EH . æquales.
d une panne! îpeda ADCB, :EHGF. cum
equales habeant afes, à altîmdînem tandem,

inter fa æqualîa emm. - - - .QËod fi altitude EK , major flush , abfcînda-
tut L, ipfi AI, æqualis. 8! pet L, ducaux!
913mm LM, parallelum bafi EH. .Quîa 191:»

r - » C!

r)!mon,
fiz- 52

dan-lu!

un;xxxa
fifi 75
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ex hypothefi cit , ut bafis AD, ad bafin EH,
ira altitude EK, ad allitudînem AI, hoc eft, ad

estival. Eh, i fi AI , æqualem; eUr autem balis AD,
ad barn EH, ira elt folidum ADCB, ad folidum
EHML , cum altitudines AI, EL, æquales po-

; un". mutin. fEt ut EK , ad EL, ira cil , KN, ad
amant, LN; gUr autem halls KN, ad bafin LN, ira en

folidum EHGF, ad folidum EHML, cum folida
EHGF, EHML, candem habeaur altitudinem,
fi bafes ponantur. KN, LN; erunt enim hac
ration: inter plana arallela KN , GH; Erit
un folidumADCB, ad olidumEHML, itafolidum

1.9.9143". EHGF, ad idem folidum EHML; b ideoque
æqualîa erunr Iolida ADCB, EHGF.

.143. Sed proponantur Jam parallelepipeda ABCD,
mon]; EFGH , æqualia, uorum irrfiflentes lineæ AI ,
fi. l. K1), BM, LC; N, OH, , PG, non fin:

perpendiculares ad bafes A5 E . Demittantur
autem à punais I, D, M, à , ad planum bali:

art-uni; AB, perpendiculares 1R, D5, MV, CT; nItem
à punais N , H , Q, G, ad planum bafis EF,
perpendiculares NX , HY, Qa, GZ: comméran-
turque reétæ R3, TV, RT, SV; XY , la, X2,
Ya: Erumque perpendiculares RI , XN, arauc-
lepi edorum altitudines, ex defin. 4. lib. . Dico
rur us , ut bafis AB , ad bafiu EF , in elfe alti-
tudinem XN , ad altitudinem RI. Cum enim
æqualia fin: l’olida ABCD, EFGH, ex hypothefi,

i 393.04 fit autem ABCD , æquale folîdo RVCD, iguod
3°. du. habeant eaudem bafin CD, eaudemque altitudi-
. ’ nem RI; 8e EFGH, eadem ratione, z uale fo-

lido XaGH: Erunt 8e parallelepipeda VCD,
XaGH , æqualia. Quare um habeant infiüemes
lineas perpendiculares ad ales CD , GH; crit,
ut jam demonltratum en, ut bafis CD, adbalin

humai. GH , hoc en , ut bafi’s AB , ad bafin EF , lita
’ altitude XN , ad. altitudinem RI. Ac propterea

bafes 8e altitudines fun: reciprocæ. I ,
Sint jam bafes arque altitudines reci rocæ. 1?:-

co parallelepipeda elfe æqualia, Con rufia enim
figura, ut prias; Cum fit ut bafis AB; ad il???

Tif
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EF , ita altitudo XN , ad altitudinem RI ; lSit
autem AB, ipfi CD 8: EF,xipfi GH æqualîs;
cri: uoque ut bafis (5D, folidilRVCÔ, ad ba-
fin H , folidî XaGH, ira altitudo xN, ad alti-
tudinem RI. Quare cum XN, RI, fint înfifien-
les lineæ perpendiculares ad bafes CD, GH;
erum , ut am ollenfum cil, æqualia parallelepi-
peda RVC , XaGH. mSunt autem hæc paral-
lepîpeda parallelepîpedis ABCD , EFGH , æqua-
lia. lgitur uoque æqualia emnt parallelepipeda
ABCD, EF H: ldemque oltendetur, fi infifien-
les lineæ unius parallelcpipedi fuerînt perpendicu-
larcs ad bafin , alterius vero non. Quamobrem,
Æqualium folidorum parallelepipedorum bafes,
8e altitudines reciproeantur , &c. Quod erat
oflendeudum.

l

SCHOLIUJI.

a; in;

m 39.901
3°- de

Omnia [une que demonflram film in fiat praximi: -
prapa ilionibur . nimirum 19, 30, 3l, 32, 33, Cf 34.
conveniunt ("que prifinati: ,’ que balzan! duo plana
oppofita tria): aluna , fi palma bypatbcfu ferveu-
nær. Na»: z dauba: prifman’: ejnfmodi ejnfden: d-
zitudini: . 3’ [uper eandem Imfin, ml [afin dyade:
bafer coleitutir , appwmmur duo dia prifmata illù
æqualia (5’ jimilia , confident" duo pardlekpipeda
ejufdem altimdini: , (9’ fnpn tandem, 71:14;th
tafs: exiflentia. m Quare chlldlid mm (jujmodi
parallelepiprda; a; prunde (5’ du: prifmata, sont!
widelint dimidia.

Rurfu: , fi duolm: prifmati: prcdidi: rjufdens d-
titmiini: , (9’ flip" diverfd: ba]?! tonflituti: adjici-
anar duo clin prifmam illir æqulîa (5’ fimtlia ,
coufitîentur item»: duo parallele ipeda ejufdnn alti-
tudinir. anre cri: parallcleptpednm ad parulie]:-
pipedum , ut bali: ad bali»; odtque «in yrifiaa
4d prifmc , tempe dimidium unira parallepipedi, ad
dtmidnml durit" , a: «de»: bafi: ad bafiu, fi pi -
me"): tafia furia: parenchyme , cette": a:
ïringxlum 4d triangulm , dimidiun [Mina sain
fifi: ad dimidixm drain: , fi MIN traînants fu-

nrin: "flagada. Prend

m2,. 302
ml 3l.

a

a 3» and:

oryqsint.
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z Panna , fi duit: frifmti: rafla) [intima
muant 0134 du prifinau iIIi: (gadin Eg’ fimilia,

pnmd. Ïavflitueynr du! paralklepipeda fimiliu , pfut in!"
f: baba; proportion»: triplicata): pruporuoni: lau-
ra»: bondonnant. Igitar 69’ pifmam, un»: nini-

qu. un dimidic , qui»: endort baba»: proportionna
- "un parallelrpipedù , proportinam-babebu»: triplica-

tam proportiwù tornade»: bien»: bamologoru ,
au; 1mn: [une latent bomologa prifmatmn.

Deviyue fi liai: 4106m primai: (qualifia d-
juxgnmur clin du pralinant illir quiia (3’ fimilù,
(Moments: du parallclepipda qui!) taraudent

fur"; 4145sz au» ifinuù. r Quare tu»: balla, U
akindim: paralle pipedorum fin! reciprom; (9’ ba-
[a pnfmaiam «de»: fint, au! une trianguln tanna

.quaintl drmidia Stand"): [anéantie proportionna; Eau qu-
que ba]?! prifinamm 65’ (aux: altitudinu nerprun.

mi, THEOR. 30. PROPOS. 35.
Si fuerint duo plani au uli æquales , quo-

rum verrieibus fublimes reëlæ lineæ militant,
qui: cum lineis primo pofitis angulos conti-
nennt æquales , utrumque utriîluc; In fubli-
mibus autem lineis quælibet umpta fuerint
punâu , & ab his ad plana , in quibus Coll-

. filtrant anguli primum politi, ductæ fuerinL
- perpendiculares; à-puncfitis vero, quæ in pla-

nis à perpendicularibus fiunt , ad angulos
’ primum politos adjunétæ fuerint méta: liner:

’I-lœ cum fublimibus æquales angulos com-
. prehendunt.

1’48. lut duo anguli. plani æquales BAC , EDF .
xxxu. quorum verticibus A , de D, influant extra
fg. a. îpforum plana fublimeo reflue lineæ , AG , DH,

in ut magnum BAG , angulo EDH ,. 8: angulus
GAG, angulo FDH, fit æqualis: i fu-mptîs au-
tanlpunfitis G, H , in mais A6, DE, demi:-

- .. . tanrur
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tantur ad plana, in quibus anguli BAC , EDF,
exillunt , per ndiculares Cd, HK, incidentes in
jumela l, , à adjungantur rafla 1A, m).
Dico angulos GAI, ,HDK, elfe squales inter
le; Nam li AG , DH funt inæquales aufera-
tur à majori AG , ipli DE! , æ ualis linea AL
de ex L, in piano rrianguli A l, ducatur filai
Gl, parallela LM. Quoniarn igitur parallelæ
(un: GI, LM, 8c ell G! , ad planum anguli ,
BAC, méta; aerit quoque LM, ad idem planum . a, ne:
méta : dueautur aure-m ex punétis M, K, ad re- l
fias AB , AC , DE, DF , perpendiculares M8,
MG, KE, KF, 8: conneéiantur roâæ BU, BL
LC, EF, EH, HF. a: quia LM, «en en ad
planum anguli BAC , ipfa :edum angulum efi- . a
cicr cum recta AM , iuâodem plâm duâag A ’I
defiu. a huius lib. l2 Marc u razum r f
AL, æJqualc cri: quadravis mariaux) AM, ML;b"pu
(luit aumn uadrmum recta: A , æ uale u - ,
(intis rating] AC, CM , cum& anguclïus A8M,°flw
reclus liL, ex maniaquerie. Quadratum. et o
rCCtæ AL, cequale cil quadratis reâarum A , . -,
CM, ML: 4A: quadratis refiarum CM, ML, auna
ænuale «il quadratum reine CL, cum angulus
CML , flétris li: par dcfin. 3. huxus lib. lgRur
quadrazum recta; AL, æquaie dl quadratis refis-
rum AC, CL; eAc proinde angulus ACL , re- "ami-g
élus en. fRurfus quia quadratum reâæ AL, gnrw
æquale (il quadraris reclamm A.M, ML: El! 34mm
autem quadrarum refila: AM ., æquale ua taris
rcétnrum AB, BM , cum angulus AB , pet
couilruéliouem , fic reâus. lgitur quadratum
reflue AL, æquale cit quadratis reflarum AB,
BM, ML: brie quadraris reclarum BM, ML, 1:4.ng
æquale cit quadratum recta: BL, quod. 8: angu- , .r: 8,;
lus BML , lit reélus ex delin. 3.- hujus lib. ’ i
Quadratum ergo tette: AL, æquale cl! qmdratis ,
fcétarum AB, BL; iproptereaque angulus ABL, hlm
cri: reâus. Non aliter oltendentur real an uli H
DFH , DEH. Quoniam igitur anguli AB ,
LAB, t-rianguli ABL ,’ æquales fun: angulis

. a DEH,
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DEH HDE , trianguli DEH; l’untque latera

Çaaphd AL, DE, æqualia; kErunt 8e reliqua lateraAB,
BL, reliquis lateribus DE, EH, æqualia. Eodem
arauinento æquales erunt reétæ AC, CL , mais
DF . F H. Quare cum latera AB, AC, triangu-
lilABC , æqualia fint lateribus DE , DF, trian-
guli DEF ; hac angufli contenti BAC , EICDF, æ.

, v uales, ex ypothct; Ierunt & bafes B EF,
l4. and le ., 8: anguli ABC , ACB, angulis DEF,

, DFE, æquales. Sunt autem 8e toti anguliABM,
ACM, rotis angulisDEK, DFK, æquales; cum
omllCS fint reétî. lgitur 8e reliqui anguli MEC,
MCB, reliquis angulis KEF, KFE , æquales
erunt ; Ac propterea cum 8: latera BC , EF ,

mW fin: oltenla æqualia ; merunt latera BM , CM ,
latetibus EK, .FK , æ ualia. Quia igîtur latera
AC, CM, trianguli A M , æ ualia fun: ollenfa
lateribus DF, FK, trianguli FK, 8: anguli

qui"; ACM , DFK , funt reâi ; nerunt 8c bal’es AM,
DK, inter fe æquales. Cum autem æquales lin:
ollenlæ refila: BL, EH , erunt etiam earum qua-

unmu drata æqualia. a Quia vero quadratum redite
. BL . æquale cil quadratis reâarum BM , ML,

8: uadratum reâæ EH, quadratis rcâarum EK.
, quod anguli BML , EKH , teéti fint, ex

delin. 3. hujus lib. Erunt 8c quadrata redarum
BM, ML, æqualia quadratis reelarum EK, KH.
Ablatis ergo quadraris reétarum BM , EK , quæ
æqualia funt, quod rcdæ HM, EK, olltnfæ lin:
æqualus; reliqua quadrata reâarum LM , HK .
æqualia erunt ; ac proinde rafla: LM , HK , æ-
quales. Quam ob rem cum latera AL, AM,
trianguli ALM, æqualia .lint latcribus DH, DK,

’-. . tdanguli DHK , 8e bafis LM , bali HK, aqua-
,g,pim- lis; perunt 8e anguli LAM , HDK, æquales.

Si igitur fuerint duo anguli plani æqualcs , quo-
rum verticibus lublimes rafla: liriez infillant, &c.
Quod oltendendum erat.

, COROL:
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COROLLARIUM.
laque ; fi fueriht duo anguli pilai æqualea . embruni

ferticibus fablimea «a: une: æqualea infiflant , qua
ouin lioeia primo pofitis angulos contineanr æqualce,’
uromque utrique. Brune à punais extremis liman!!!
fitbfimium ad planum angnlornm primo poliroruln de.
milfæ perpendiculares inter fe zqualea. Nam’ propre":
quad anguli plani BAC . EDF , paumure miaula, æ
luhlimcs æquaLs AL . DH , confirmant mastic: nimba
LAB, HDE. Item LAC, HDF: demqnlintutnjuit.
demilfas perpendiculares LM, HIC. elfe quiet. -.

THEORgnPROPoaga
Si tres reâæ lineæ proportionales fuerint:

Quod ex his tribus fit folidum parallclepipe-
dum , æquale ell: defcripto à media linea
folido ,parallelepipiedo , quod æquilarerum
quidem fil: , æquiangulum veto prædiâto.

SInt continue proportionales reétæ A , B, C. TA B.
Conflîtuaturque angulus folidus E, ex tribus En",

angulis planis quibufcunque DEF, DEG, FEGUQ. 3,
ira ut méta DE, ipli A; 8e EF, iplî B; 8: EG,
iplî C, lit æqualis. Completis autem parallelo-
grammis DF , F G , GD, perficiatur parallele i-
pedum DH ; quad fub tribus métis A B,
dicitur comme" , aut ex iplîs fieri. abeinde’ ad nous
reâam 1K, ejufque punâum K, fiat folidus an-
gulus K, æqualis folido an ulo E, ex tribus
angulis planis [KL, IRM, KM, qui æquales
finr tribus DEF, DEG, FEG, ira ut relira: 1K,
KL, KM , æquales lint mediæ lineæ B. Com-
pletis veto parallelogrammis IL, LM, MI, per-
ficiarur parallelepîpedum IN , quad contineri di-
citur fub linea B, feu ex ipfa defcribî. Dico fo-
lidum DH , a uale elfe folido IN. Cum enim
fit ut DE, adI , ira KM, ad EG, ( uod DE,
ipfi A;-&1K, KM, ipfi B; &E , ipli C,

. , Y fumpta
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fumpta fit æqualis,) 8c anguli DEG , IKM, æ-
quales. 6Erunt parallelogramma DG , ,IM , æ-
qualia , proprerea quod latera habeur circa æqua-
les an ulos,reeiproca : Quoniam vero auguli
planî EG , IRM, fun: æquales, quorum ver-
ticibus infifiunr fublimes lineæ .æquales EF, KL,
quæ æquales angulos comprchenduur cum lineis
primo pofitis, ex eonllruâione, urrumque utri-
que; Erunt perpendiculares ex F , L, ad plana
balium DG , IM , demilfæ, nimirum altitudines

rallelepipedorurn DH, IN , fi bafes fint DG ,
M , inter le æquales , pet coroll. propof. præ-

cedentis. eQuare rallelepipeda DH, IN; (Cam
habeanr hales D , 1M, æquales, 8e æquales
quoque. altitudineS.) inter fc æqualia erunr. Si

. tres igitur reétæ lineæ proportionales fuerinr, 8re.
Quod erat demonfirandum.

ÎTHEOR. 32. PROPOS: 37.
Si quatuor reëiæ lineæ proportionales fue-

rint: 8: folida parallelepipeda qua: ab iplis
de fimilia , 8e fimiliter deferibunrur, pro-

v portionalia erunt. Et fi folida parallelepipe-
Ida, quæ 8e limiliu, (Se funilîter defcribun-

TA I.
XXXII.
h 4-

tur , fuerin’t proportionalia: Et ipfæ reéiæ
lineæ proportionules erunt.

SInt quatuor rCâæ proportionales A B, C, D;
ut quidem A , ad B, ira C, ad D; confiiru-

anturque fuper A, 8c B, duo 1parallelepipeda A,
8c B , fimîlia , fimilirer ue de cripra ; item fuper
C, 8c D , alia duo C, D, fimilia fimilirerque
pofira, five hæç fint illis fimiiia, five non. Dico
elfe quoque folida A, B, C, D, pro orrionalia;
Ut quidem folidum A , ad folidum , ira foli-
dum C, ad folidum D. Inveniantur enim per
fcholium propor. n. lib. 6. duabus mais A, B,
aliæ duæ continue proportionales E , F. Item
duabus C, D, aliæ G, H. Quoniam igitur funr

i quatuor
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quatuor limez A , B ,’ E , F, 8c quatuor liman
aliæ C , D , G, H, quæ binæ in eademrarione
fumuntur; erir ex æquo , ut A, ad F, ira C, ’adï
H. Ut autcm A, ad l” , ira en folidum A , lad
folidum B , 8c ut C , ad H , ira folidumC, ad
folidurn D , ex coroll. propofi 33. hujus lib.
lgirur erit ut fulidum A, ad folidum B, ira foli-
dum C, ad folidum D. Quod et! propofirum.

Sint jam è contrarie folida A, B, Ç, D, pro-
portionalia. Dico retins A, B, C, D, elfe quo-7
(Lue proportionales : aTribus enim mais A ” B;
C, inveniarur quarra proportionalis I,’ bfuper
quam chcribarur parallelcpipedum ipfi vD, Ve!
C, fimile, fimiliterque pofirum. Quoniam igitu’r-
cit , ut recta A , ad rcérnm B, ira rafla-C , ad
reâam I ; erir quoque, ut jam cil ofiènfilm, ut
folidum A , ad folidum B , ira folidum C, ad
folîdum l. Ut autcm folidum A, ad folidum
B, ita ponitur quoque folidum C, ad folidum
D: I itur cri: ut folidum C , ad lolidum I, ira
idem olidum C, ad lblidum D. cAtque idcirco

ualia crunr tolida I, 8: D. Quæ cum fiat fi-
milia fimiliterque dcfcripta, contincbuntur planis
æqualibus, par dcfin. 10. hujus lib. Sed plana
æqualia, 8c limilia habent lutera homologa æqua-
lia, par lemma propoll 12.. lib. 6. Igirur Icare
I, 8c D , æqualcs 111m. Ac proprerea erit, ut
reâa C , ad 1, rcitam , ira cadem C, ad reâam i 1
D. Pofira et! autcm C, ad I, ut rafla A, ad
B. Quare crir ut rcéia A , ad miam B, ira re-
(la C, ad reclam D. ltaquc fi quatuor reâæ
lineæ proportionalcs fucrint , &c. Quod en:
demonllrandum. .

Brcvius rata hase propofirio demonûrabitur cum
Theone, hoc mudo. Ponarur primum ut recta
A, ai reâam B, ira rata C, ad reâam D. Di-
co elfe quo ne ut folidum A, ad folidum B ,
ira folidum i, ad folidum D. dCum enim fit
proportio folidi A, ad folidum B, triplicata pro-
portionis reéræ A , ad reétam B; Item proporrio
foiidi C , ad folidum D , triplicata proportionis

- Y 2. mita

’.-:.,°’6,

a tafia:
5311M

t’y".

635m8
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ixâzadcf ad manta D: enim proportions folidi

9

aquales; uandoquidem triplicaræ fun: proportio-
nurn æqu ium , nempe racla A , ad rcâam B,
a! (dz C, ad rcâam D. Quod cit primum.
Rurfu: ponatur facundo cire ut folidum A , ad
folidum B, ira folidum C, ad folidum D. Dico
cil-e quoque, ut rectum A, ad rectum B, ira re-
anm C, ad; reâam D. eCum enim fit propor-
tio Iblidi A , ad folidum B, triplicata proportio-

.nis rafla: A. , ad rcâam B. Item proportio foli-
di C, ad. folidum D, triplicata proportionis retira;
C , ad reéiam D : erunt proportioncs rcâarum
A, ad B, 8c C, ad D, æquales; quandoquidcm
quum proportiones triplicaræ, nimirum folrdi A,
and folidumr B; 8c folidi C, ad folidum D, æqua-i
les ponuntur. Quod cil facundum. .

THEOR. 33. PROPOS. 38;
Si planum ad planum reaum fueric; G:

ab aliquo punch cor-uni, que in uno film
ilanorum, ad altcrum phuum perpendicu-

is duâa fuerir: in Communcm fe’cktioncm
cadet planorum duriez perpendicularis.

Phnum enim AB, rcâum fit ad plauum AC.
fitque corum coxnmunis lèélio recta Al); 8.:

ah E , punc’to plani AB, ad planum AC , per-
pendicularis dcmirrarur: quam dico cadcrc in
communcm fcc’rïoucm AD. Nam fi ficri pareil,
cadat extra ad puncrum F , «Br abF, in piano
AC, ducarur ad adam AD , perpendicularis
F6; connectaruraâlc recta EG , in plano A13.
Quoniam igitur F i , perpendicularis en ad com-
munem feâionem AD , evit quoque perpendicu-
laris ad planum AB, ex dcfin. 4. hujus lib. al-
que adeo Br ad rcâam CE , par 3. dcfin. hujus
hb. En aurcm & EF, rada ad FG, pcr tandem
5. defin. lgitur in triangule EFG , duo anguli

’ i EFG,

olidum B , 8c folidi C, ad folidum, D,.:
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EFG, EGF , reâi funr, quod en abfurdum, I en 1
boum duobus redis fin: minores. Perpendicula- whig
ris ergo ex E , demilIa ad planum AC, non et- ’
rra communem feéliouem AD , cadet, ergo in
ipfam cadat, neccfÎc en. Quamobrem, fiplanum
ad planum rectum fuerit , &c. Quod eut de- ’. A
moultrandum.

THEOR. 34. PROPOS. 39.
Si folidi parallelcpipcdi eorum, quæ et

adverfo, planorum larera bifariam reflet tint;
per lècïtiones auteur plana fin: extenfa: com
,munis fcëtio planorum, de folidi parallele»
pipedi diameter , bifariam fe mutuo feca-

bunr. -Int parallelepipedi AB, plaria oppdfira AC, 1’43;
BD , uorum omnia laiera bifariam feâa fiat xxxn,

in punais , K, L, M, N, O, P, Q, pet ua: fig- 6.
exrenia fin: duo plana IN , K0, quorum f i6
communi: fit méta R8 : Ducarur item diameter
AB. Dico retraira RS, 8c diamerrum AB, fe ..’.
muruo fccare bir’ariam. Connais enim mais
RE, RD SA, 8C; confiderentur duo triangula
AQS, C08. Quouiam igitur inter: AQ , Q5 ,
trianguli AQS, æqualia fun: lareribus C0, OS,
rrianguli C08; (Sunt çnim A , CO, dimidîa
reérarum æqualium AG, CH, a Q8, OS, dua- tupi-l
bus æqualibus AN , HN, æ uales, cum fin! pa-
rallelogramma AS, H88 b angulus AQS, æ- b39.pru!
gisais alterno angulo C S: :Erunr 8e bafcs AS, c alarmai

, æqualca; & anguli ASQ, C80 , æ ales.
dAtqui anguli mg, A80, æquales funr nous dupait!
mais. vigitur de C O , A80 , duobus film mais
tquales : eAc propterea AS , C8, unam reâam "4.er
lineam confliruent. Bodem modo oflendentur
elfe æquales BR, DR , à unam ex ci: com ni
lineam reéhm. Rurfus quia urraque AD , ,
yuallela en , a: æqualis refit: PH, oh parallac-

i- I Y 3 pauma
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E 921.1. gamma AF, FC, fîpfie quoque inter le parulie-
la: erunt , 8c æquales. gQJare ô: rtc’tæ AC,

.BD, earum extrcma conjunzcntes, P.lr’.liiciæ funr
8c æquales; Ac proinde ipfilrum dimidiæ AS,
BR , squales funt. Quia Vero AC, BD , paral-

h put. ielæ funt; berunt redue AB, R5, in codem cum
ipfis piano, idcoque fc mutuo feeabunt, in pun-

l :9. à &o videlicet T. iCum autem duo anguii AST,
"fifi". ATS, trianguii AST, æquaies fint duobus aneu-

lis BRT , BTR, trianguli BRT ; de latus AS,
hip-inti lareri 13R: ÆErunt reiiqua latent TA , TS, reli-

Îris iateribus TB, TR, æqualia; AC proptcrea
’ B, R3, fe mutuo I’ecant bifariam in T. Si igi-

tut foiidi paralleicpipedi corum, quæ ex advcrfo,
&c. Quod erat oflendendum.

COROLLARrUM.
Pline efiîcitur . in omnî parlielepipodo dhamma omâ

les f: mutuo bifariam (acare in une punc’to , nimirum
in punâo T , in quo bifariim dividunt , ut hic dtmon- 1
hum en. trânn R8.

m THEOR. 35. PROPOS. 4o.
Si fuerinr duo prifmara æquaiis airirudinîs,

quorum hoc quidem haheat butin , parulielo-
grammum; illud ver-o, triunguium; (iupium
aurem fuerit paraiieiogrununum trianguii :
Æqualia erunt ipfa prifinata.

1113, SInt duo prifmata æqualis altitudinis ABCDEF,
XXXIII. GHIKLM , quorum illud bafim habeat paral-
fg. r. leiogrammum ABCD, hoc vero, rrianguium

GHI; fit ue parallcioirammum AC , triangulî
GHI, dup um. Dico æc prifmara cm- æqnalia.
Pcrficianrur enim parallclepipeda AN, GQ; Quod
quidem fier, fi plana triangulorum extendantur,
ürficianturque parallelogramma BN, A0; GP ,

Q. Si enim conneétantur refis: NO, PQ ,
cou-
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confiirura erunt duo parallelepipeda AN, GQ,

v eiufdcm aititudiuis cum prifmatis. Nam plana
hnrum folidorum o polira (fil: parallela, facile
colligerur ex propo . 15. hujus lib. aQuoniam qng
igirur parailclogrammum GP, duplum et! trian-
guli GHI; Ponitur autem 8c paralielogrammum
AC, ejufdcm trianguli GHI , duplum; æqualia
erunt parallciogramma AC GP. bQuare paral- lignant
lelepipeda AN , GQ , cjuiàcm altitudinis Taper i
æquaies baies AC, GP, inter fe (un: æqualia;
Arque proprerea corum dîmîdia, nimirum prifrna- .
ta ABCDEF , GHlKLM , (cnam parallelepi e- "and
da AN, GQ, pet diamcrros CF, DE, HI, L , i
planorum adveriorum fecantur bifariamv, in bina
fcilicet prifmata) æquaiia quoque funt inter fe.
Itaque fi fuerint duo prifinata æqualis altitudinis,
8re. Quod erat demonilrandum,

Yq , EUCLL.
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D’UODECIMUM.
Et foiidorum fecundum.

THEOR. r. PROPOS. r.
Quæ in circulis poiygona fimiiia; inter

le fun: , ut à diametris quadrant.

defcripta in eirculis , quorum diamerri AL ,
M. Dico ira cire polygonum ABCDE,

ad polygonum FGHIK , ut quadratum dia-
metti AL , ad quadratum diametri FM. Sub-
tendantur enim angulis æqualîbus ABC, FGH ,
reâæ AC, FH , 8e conneétanrur reéiæ BL ,
GM. Quoniam igirur ob fimilirudinem poly-
gonorum cit, ut AB, ad BC, ira FG , ad
GH; aerunt triangula ARC, FGH, æ uiangula,
cum circa angulos æquaies ABC , FG , habe-

rla. SInt duo polygona fimiiia ABCDE, FGHIK,

pauma ant latera proportionaiia : b Et! autem angulus
ALB, angulo ACE; 8: angulus FMG, anguio
FHG , æqualis. Igirur 8: anguii ALB , FMG,
æquaies erunt. Cum ergo de anguii ABL, FGM,

quma, æquales fint, :nempe reéti in femicirculis exiüen-
d;r.pmm res; derunt 8e reliqui BAL , GFM , æ unies.
34.1533. eQuare crit ut AL, ad AB, ira FM , a FG;

&peimuhndo , ut AL , il! FM 3 in 53 ,FË
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FG. flgitur cil ut quadratum el-AL , ad qua- f rafla;
.dratum ex FM , ira polygonum ABCDE , fuper
AB, ad polygonum .FGHIK, fupcr FG; cum
mm quadrata, quum polygona finr figuræ limi-
les, luniiiterque defcripræ. Quæ iraque in circu-
lis poiygona (imilia; inter fe funt ut à diamerris
quadrara. Quod erat demoniiran nm.

THEOR. 2. PROPOS. 2.
Circuli inter fe funr , quemadmodum

’ à dlmnerrls quadrata.

’ lut duo circuli ABCD , EFGH, quorum dia- Il!)metri AC , EG. Dico elfe, ut quadratum Kami.
diametri AC, ad quadratum diametri EG, in fil. 31
circulum ABCD, ad circulum EFGH. Si enim
res non ira fi: haber; Sir ut quadratum diametri
AC ad quadratum dirimerai EG, ira circulas
ABCD, ad aliquam magnitudinem, nempe ad I,
quæ vel miner erit , Vel major circulo, EFGH.
Si enim cirer æ ualis , ahaberer circulus ABCD,
ad circulum E GH, 8c ad l, tandem repor-
tionem; ac propterea clier circulus ABËD, ad
circulum EFGH, ut uadratum diametri AC ,
ad quadratum diamctri G , quod non concedi-
tur. Sir ergo primum I, minor , quam circuius
EFGH , magnitudine fcilicet K , ira ut circulus
EFGH , æ ualis fit magnitudinibus I, 8: K, flu-
mul. Inferi atur in circulo EFGH, quadratum
EFGH; quod quia dimidium cit quadrari cir-
ca eundem circulum defcripri, ut ad propof.
9. lib. 4.. ofiendimus, malus erir , quam di-
midium circuli EFGH. Seeentur bifariam île.
ripheriæ EF, PG, CH, HE , in putréfia ,
M, Ni A0 , adjunLamurque reâæ LE, L17,MF, MG, NG, NH, on, 0E. Ducatur par:
L, reflet TV , fangens circulum in,L , qua: pa-.
rallela mir içrfi EF, ut» ad propof. 2.7. lib, a-
oflcndimuç , Occurratque reârs HE, GF,,pm-

a 1.91113

duéiîs in T &V b nia et o rrian lum-NÎÏFH
- - ’ r ;Q g gËLF î
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ELF, dimidîum en panilelogrammî TEF V; m:-
jus erît triangulum ELF , quam dimidium reg-
menti cireuli ELF. Eadem ratione crunt reliqua
niangula majora , quam dîmidia fegmentomm,
ln quibus funt. Omnîa igitur trimgula fimul
majora fun! , quum dimidium omnium fcgmento-
mm fimul. Quod fi mrfus peripheriæ EL, LF,
&c. fecentur bifariam, 8c adjungantur reâœ li-
neæ , conflitucntur eodem mode triangula, qui:
majora erunt fimul , quum dimidium omnium
fegmcntorum fimul , in uîbus 111m; 81 fic dcin-
ceps. Quonînm vero , à circulo EFGH , au-
fcratur plus quam dimidium , trempe quadratum
EFGH; 8: à reliquis fegmentis lus quant dimi-
dium, trempe triangula ELF, F G, &c. atquc
in hune modum femper fiat daraâio; relinquitur
tandem minot ma nitudo, quum K, excctfus in-
ter circulum EF H, 8: magnitudinem I, uti ex
Iubjcâo lemmatc comtat. Sîut jam circuli feg-
mema refléta EL, LF, FM, &c. fimul fumpta ’
minora, mm magnitude K. Cum igîtur circu-
lus EFGÏI, æ ualis ponatur magnitudinïbus I,
8: K, fimul; ex circule detuhantur dia: reg-
menta, a; ex I , 8c K, i fa magnitudo K , qua:
major cf! præfatîs cîrculi egmentîs; cri: reliquum
polygonum ELFMGNHO , majus reliqua mag-
nitudinc I. Infcribatur in circulo ABCD, cl go-
numAP RDS, limîlcpolygonoELFMâN O.
Quod qui cm facile fier, fi femîcirculi ABC,

. ADC , bifariam feecntur in B, 8: D; 8: rurfus
circumfercntiæ AB , BC, CD , DA, bifariam in
P, Q, R, S; a: fic deînceps donec in to: par-
us a: uales divifa fit circumgcrentia ABCD , in
quot iltributu en circumfercntia EFGH. d Nm
junâis mais AP, PB, BQ &c. cri: figura in-
fcrîpta fimilis figura ELPMGNHO, u! pater.

Q fichai. dQuoniam îgitur en polïfonum APBQCRDS,
ad polygonum ELFMG HO , ut uadratum
diamari AC , ad quadratum diamcfl’î G , hoc

. en , pet hypothefim , ut circulus ABCD, ad I:
, , E1! autem polygonaux APBQGRDS , mm

tu.
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erit circula ABCD. e Igitur 8c poiygonum "4M;
ELFMGNHO, minus exit quam I. Oilcnfum
autem oit 8: majus. Quod cit abfurdum. Non
igitur miner et! magnitudo I , circulo EFGH.

Quamquam autem in figura couic-mur major
circulus cum. minore; eodem tamen modu dt:-
monitrabimus , minorem circulum EFGH , mon
poire ad magnitudincm , quæ minon fit, quum
majorrcirculus ABCD, habcre eundem pr0puriio-
ncm, quam habct quadratum diamctri mînuris
EG , ad quadratum majorîs diamctri AC; lm.
ut generalitcr 8c univcrte demonfiratum fit, nun-
quam quadratum diametri alicujus circuli ad
quadratum dialnetri altcrius circuli eandcm lm-
bere poire proportioncm, uam habct prior cir-
culus ad magnitudinem po criore circule mino-
norcm: five prior circulus major fit poiteriore,
five minor.

Si: deinde magnitudo I, major circulo EFGH.
Cum ergo ponatur circulus ABCD, ad l, me
ut quadratum diamctri AC, ad quadratum dia-
metri EG; cri: 8c convçrtcndo J , ad circulum
ABCD , ut quadratum diamctri EG, ad quadra-
tum diametri AC. Ponatur ut I, ad circulum
ABCD , ita eirculus EFGH , ad magnitudincm
aliquam, nempe ad K. Et quia I, major puni-
tur circulo EFGH , fmajor quoque cri: circulas
ABCD, magnitudine K. Quare crit ut uadra-
tum diamari EG ad uadratum dinmctn AC ,
in circulus EF G121 , mal nitudincm K, qua:
miner cf! circule ABCD. uod cil ablürdum.
OfienIum enim et! jam in priori parte generaliter,
.non poire cire ut quadratum diametri ad quadra-
tum diametri, ira circulum ad magnitudînem cit;
culo minorem : five prior circulas major fit po-
nctiore, five minon Quamvi: autem circuius
ABCD, major «il , 8: EFGH, miner; eadem
tamen ratione olti-ndmnds , quadratum dinmetri
circuli EFGH, ad quadratum diametri circuli
ABCD; non poil? habcn eandem proportinnem,
quam baba circulas EFGH, ad magnitudinem

. v circula

hm;
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circula ABCD , majorera: quia eodem mode
probabimus, (fi illud concedatur) quadratum dia-
metri AC , ad quadratum diamerrî EG , candeur
habereproportîonem, quamrhabet circulus ABCD,
ad ma;gnitudinem circulo EFGH , minorem ,

cd alfum elfe jam in priori parte eneralirer
nitratum en: Ira ut genetaliter univerfe

oque demonltratum fit, nunquam quadratum
’ametri alicujus circuli ad quadratum diametri

alterius circuli eundem habere poire proportionem,
m habet prior circulus ad magnitudinem po-

eriore circulo majorem, five prior circulus ma-
jor fit poileriorei, (in miner. Non ergo major
et! magnitudo 1, circulo EFGH: Sed neque mi-
nor et! oitenfa, æqualis igitur en. Quare cum
ponatur , ut quadratum diametri AC, ad quadra-
tum diameui EG , ira circulus AllCD, ad I;
gfit autem ut circulus ABCD , ad I ira idem
circulus ABCD , ad circulum EFGH-Î ,- qui æ-
qualis en magnitudini I; Erit quoque ut quadra-
tum diamerri AC , ad quadratum diamerri EG l,
in circulus ABCD , ad circulum EFGH, five
circulas ABCD, circulo EFGH, major fit, five
minot; Circuli igirur inter fe (un, quemadmo-
guru à diametris quadrara. Quod cm oflcudeu-

11m- jCOROLLARIUM.
CHinc fit. in mecùeulmadciredlam. «Page!

mm in illo deferipmm Il polygonal: q Enfile Il! hoc
deiàipturn. canai-In un citadin ad chaula! , qua
polygonurn ad polygonnmefi. Il! quadan
a quadrant! abusai. «Inti amochent: d,

L’EMMA. a A

Dada: magnitudim’bm improuva si: fi à

majore «faon naja que» J
on miam! cil. «un! un)?"
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W Mille; 0* boofeavpcrfior: "13an
tendu. godan magnitude, marineraitproq
polira minore magnitudüre. j

te du me Mm! inquiet AB;
AB, flegsvnjor. Dico fie: AB,
ouferatur mofla quant diorama; 0* à en , que!
reliqumn et! , rurfum naja; ont» dm; orque
bot femperfiot: relinqui tandem mgnùudinem qua-
Hum , que miner fit quo»! C. Multiplieaw enim
C , une: , douer: magnimdo flafla DE, nojorfit
que»: AH , in: au DE, fi: multiplex C .
pruine major que»; A8. Divifo me»: DE, in
porte: DE, PG, GE, ipjî C, agada, deum

ï. ex A-B’, moju: qui» dimidium AH , 0’ ex reli-
quat H8 , main: que»: dimidim HI 5 «que ho:
[imper fia: , dorien porte: affin: .48 , multitudine
æquale: fim flamba: ipfiu: DE. Sint ergo por-
te: AH, HI, IB, lot, quotfimt ipfo DF, F6,
6E. Quo igitur DE, major efl que»; AB; A:
ex DE, ablamm efl DE, mima quum. dimidim,
ne! terre dimidium; fi DE, affila C, fi: duplex;
ex A B, ocra moqu que»; dimidium AH: Erü re-
lique»: FE, relique H8 , najas. (Cm «in
DE, major fit quum ABgfi ex DE,
mferetur , ne: non (7 ex A8 , dimidùrm , Je:
quoquejreliquum ex DE , naja: reliquo ex A3.
Si ergo ex DE , ouferorur "un: que»: W,
ml une dimidium, (7* ex 118,qu que»: di-
midium; en? reliquum ex DE , naja: reliquo ex
448.) Rurfiu quoniam. FE , major e]! qui» H8,
erg-mur ne ex FE , Midis»; F6 , 9d une urina:
qmzwok’ ’33», fiFE, majorfitqmduplex
ipfim C, a: ex H3, naja: un» HI,
en) «de»: made reliquat» 62, profil: relique L8:

W"!

un,mm,-
50 4-.
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que in pendarde ofiadem bada. pofiremon
forum tffiu DE, quels) bu- efl 6E, nojore. elfe
fflrm parte ipfiu A8, gaulis hic e]? 18. Cm
ergo CE , foj’Ïrm par: rifla; DE, tqudùfit
C; en: quoque C, major que»: 18, pofirenu par;

1;,fo A8. Reltêa IgûU e]? [R , mgnùudo, qu

a).

T48.
xxxm.
fig- i. 6-

mmor e]? mgmtudme C. Quare dauba: magnan-
a’mbu: mequalxbm propofirir , [i à cofermier
mgjzu, (ra. de en: demonflnmdmu.

Idem demonflrabina’ , fi ex A8, oxferotur di-
miJmm AH, 0’ ex relzquo H8, mafia dimidiun
HI, (77:. Nm» ardent rouerie erir reliquum FE,
mon: relxquo H8 , ne: non 0’ relxqumu G E, no-
ix; relui!!!) 18; tu»; ex majari DE, fll’t’dfllm fit
j,’.iF , "un: que») dimdium, w! une diminuas;
U" ex minon A8, dimidium AH, 01:.

THEOR. 3. PROPOS. 3.
Omnis pyramis triangularem habens ba-

fim, dividÂtur in duas pyramides æquales,
limilcs inter fi: , triangulnres liabentcs
butes, de fimiles rori; Et in duo prifmata
æqunlia, que duo prifmata majora funt di-
mulio redus pyramidis.

.Slr pyramis, cujus lnfis triangulum ABC, ver-
tex I). Secclirur omuia ejus latcra bifariam

in E, F, G, H, I, K , conucctanturquc me):
EF, PG, CE, Hl, 1K, KH, HG, HE, El,
IF. Divifa imque cil pyramis in duas pyramida
AEGH, HIKD , quarum bafes triangula AEG,
HIK, verticcs H, l); nec non in duo folida
LBFGHI, CFGHIK, quæ mox oiteudemus cira

,prifinura, quorum illius bafis cil paralleleËa?e
l smum EBFG , 8L triangula oppofita EHG,

hujus Vero bafis cil rriangulum CFG , cui oppo-

V mur
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nirur triangulum KIH , habenque baal prifmata
terminum communem , parallelogrammum FGHI ;
& cum duabus illis pyramidibus componunt ro- .4
tam pyramidem , ut comtat , fi mite concipiatur
pyramidis vertex D , in fublimi, nec non ejus
triangula circumjacentia. Dico igirur duas illas
pyramides. elfe zqunles , 8: iimiles inter fe , &
fimiles loti ; Item duo hæc prifmata elfe inter fe
æqualia, a: majora dimidio rotius pyramidis. Cum
emm latcra’ AD , BD , rrianguli ADB, rafla (in:
,hifariam , ac proinde proportionalirer , a erunt g brut;
HI, AB , émoudre. Eadem rarione parallelæ
«une 1K,, C,&HK, AC;&EG,BC;& t
EF, AC; &FG AB; 8c EH, BD; &EI, AD;
8c IF, DC; 8c , DC. bSunr autem 8c reaæ 5,, .1:
FG, HI, cum parallelæ finr ipfi AB, inter fe , -
parallelæ; Argue eadem rationc parallelæ fun:

H, FI, cum. fin: parallelæ ipfi ’DC. are
parallelogramma funr AEIH , HEBI , ID ,
EBFG, GHKC, CKIF , F GHI. Quoniam vero
refila: HE, HG, métis DE. DC, funt parallelæ;
arum anguli EHG , BDC, æ uales:.Ac eadern cloud;
ratione æqualcs erunr anguli. EG , DB0; 8c 4
HGE, DCB. dProporrionalia igitur funt latera d 4..fi:n;
rrianguli HEG , lateribus trianguli DBC, eirca ’
a: uales angulos; ac (grande fimile cit rriangulum
H G, triangule DB . Sunr autem & triangula
HAE , HAG , AEG , rriangulis DAB, DAC,
ABC , fimilia pet coroll. propofèf). lib. 6. P -
ramis ergo AEGH, pyramidi AB , fimilis e ,
cr defin. 9. lib. u. Rurfus quia recta: HI,
K, mais AB, AC, fun: parallelæ, cet-un: tan- 0 roi-ü.

guli IHK, BAC, æ uales. Eadem rarione æ-
uales crunt auguli HI , ABC; &HKI, ACE.

ËQuare larera rrianguli HIK , lareribus rrianguli f 4. fait;
,ABC, circa æquales angulos funt proportionalia;
ac proprcrea triangulum HI K , triangulo ABC ,
fimile en: : Sunr autem 8c triangula DHI, DIK,
.DKH , triangulis DAB , DBC, DCA , fimilia, . x

et idem coron. Æropof. 4.. lib. 6. Pyramis ergo
IKD, Emilia e quoque eidem pyramidiABCD,

par
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pet defin. . lib. H- Quoniam autem triangula
ARE , I , Emilia fun: triangulo ADB, ut

fanfan. omnium e11 ex coroll. propof. 4.1ib. 6. gipû
quoque inter fe Emilia erunr. Cum igitur finr
uper reâas æquales AH , HD , confiiruta; ipû

erunr æqualia , pet" lemma propolî 2.2.. lib. 6.
Simili argumento æqualia erunt 8c Emilia trian-
gula AHG , HDK, cum Emilia fiut ollenfa tri-
angulo ADC , 8e conflituta fuper æ uales reâas
AH, HD. Pari ratiche æqualia, 8c milia erunt
triangula AEG , HIK , cum Emilia fint ollenfa
triangule ABC , 8c fuper reâas polira AE, HI,

humai bquæ squales film, obnparallelogrammum AEIH.
Non fecus æqualia erunt 8: Emilia triangula

, î j EHG , IDK, cum En! oflenfa Emilia triangulo
i34.pr:mi BDC, 8: habeant refilas HE, DI,. iquæ æquales

fun: , 0b parallelogrammum HEID. Pyramides
igitur? AEGH , HIKD, æqualesr film 81 fimiles,
per- m. drfin. lib. u. quandoquidem omnia tri-
angula unius æqualia funt 8: Emilia omnibus
triangulis altcrius , ut demonltrarum en.

5".pr - Rurfus, kquia reâæ EH, HG, GE, æquales
film, 8: parallclæ métis BI , IF, F3, 0b paral.

; . Irlogramma EHIB, FGHI, BFGE; errant trian-
gula EHG , BIF, æquiangula inter fe, 8: aqua-
lia, par coron. propolî 8. lib. t. Ac propterea

11;. and 8: Emilia : [Sunr autem 8c paralleld’; cum EH,
HG, pet uas ducirur planum EHG , arallelæ
[lm redis ËI , IF, pet quas planum fil , duel-
tun. Igitur folidum BIFGHE, contenrum duo-
.bus rriangulis EHG , BIF , ex adVerfo æqualibus

ï ôt Emilibus, 8c parallelis; 8K tribus Parallelo-
grammis iEGFB , BEHI, IFGH, rifma en, ex
dtfin. Eodem modo rifma oilen etur folidum

annmiCFGHIK. mCum enim reélæ FC, CG
æquales fiat, 8c parallelæ mais 1K, KH, H
parallelogramma CFIK , CGHK , FGHI ; erunt
triangula CFG, HIK, æqualia, 8: æquiangulain-

il and. ter fe, ac proprerea Emilia: xSuntautemôtparallela,
quad reétæCF , CG, l2er quas duciturplanumCFG,
,parallev la En reâia I , K5, pet quas pllîlmèm

GP,
r, oh
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KIH, ducitur. Igîtur folîdum CFGHIK , con-
tentum  cluobus triangulis CFG , KIH , ex ad-
vcrfo æqualibus 8c fimilibus, 8: allelis; at ne
tribus parallelogrammîs CFIK, HGC, lFG i,
prifma en. Quoniam vero prîImata EBFGHI ,
CFGHIK, funt e’ufdcm altîtudinis, nempe inter
plana parallela BLGE, .HIK, 8c Parallelogram-
mum EBFG, balis illius, duplum en triangulî
CFG bafis hujus, pur fcholium propof. 4l. lib.
x. 0 pfa inter fc æqualfn crunt.

Dcni ne uFa prifma EBFGHI, majus et! py-
ramide B l, totum parte; EH autem pyramis
EBFI, æqualis 8: fimilis pyramidiAEGH , nec
non pyramîdi HlKD , ut perfpicuum dt ex æ-
qualîtate 8c fimîlitndîne triangulorum: Majors!
crunt prifmata P3176141, CFGHIK , pyramidi-
bus AEGH, HIKD. Ac proinde illa quidem
dîmîdîum pyranfidis ABCD , cxccdent , ha: veto
à dîmidio quflcm dcficicnt. Quaudo enim totum
in duas partes înæquaXcs facatur, major dimi-
dium ejus fupcrat, minor veto à dîmidio deficit.
Omnis igîtur pymmîs triangularem habens bafin,

&c. Quod en: oltcndcndum. *

THEOR. 4.. PROPOS. 4.
Si fuerint dm: pyramides ejufdcm altitu-

dinis , triangularcs habentes bafes; fic autem
illarum utraquc divith ô: in duas pyramides
æqualcs, inter fa , 8; fimiles toci; ô: in duo
prifmaca æqualia; Ac (:0de modo divifa
fic utraquc pyramidum , quæ ex fuperiore
divifione naïf: funt , idque ramper fiat; erit
ut unius pyramidis bafià ad alterius pyrami-
dis bafim , ita & omnia, quæ in una py-
ramide, prifmata , ad omnia , quæ in alte-
ra pyramide, prifmata multitudhïæqualiæ
SInt fuper bail-s triangularcs ABC , EFG , duæ

o 40.1114

i9;

T13.
pyramides ABCD , EFGH, ejufdem altitudi- 311x111.

z nis, 3’ ’
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nis , quamm latera bifnriam dividantur in punétîs

I! K1 L) M9 N1 O) Pi QsR,SvT1V7conneétantur ue mètre IL, LK, KN. NO,» 0M;
MN, LM , I;.PR, RQ, QT, TV, VS, 8T,"
R5, 8P , ira ut pyrnmis urrnque thaï-.1 fit in binas
pyramides æqunlcs inter fe , 8c fimücs totî , nî-
mîrum in AILM , MNOD; EPRS, STVH; 8c
in bina prifimm æqunlia IBKLMN, CKLMNO;
PFQRST , GQRSTV; Ut Vult prop :fitÏO præcc-
dons: codcanuc mode intclliçanmr 0113 dr’vîlîn
pyramides faut: AÂLM, MYQD; EPRS, STVH,
8c lîcldcincx-ps, Dieu in cire oznnîn prxfinnta
fada in pyramide ABCD , ad omuia prifinata
gencmta in pyramide EFGH, 1’le Inultinvdine
æquabn, ut cit bafis ABC, ad butin EFG. Cum
enim lit ut BC , ad CK , ita FG , ad GQ, ce
quod utraquc linca divin cit bifarîam, (in: autem
trinngula ABC, LKC , fi n’Hn limîlitcrquc polî-
ta; Item triangule. EI’G , RQG, a: coron. pro-
p01. 4. lib. 6. a Erit quoquc ut triangulum
ABC, ad tri-.Ingulum LKC, in triangulum EFG,
ad trinngulum RQG. Et pcrnmmndo, ut ABC,
àd EFG , in LKC , ad RQG, in CR prTma
CKLMNO, ad prilîna G TISÏV, ut max atten-
dcmus , arque idco in pnil’mn IBKLMN’, ad
prifmtl PFQRST , cum hx: mis tînt æthnlîa:
Et ut unum Drïlmn, vidclîcct IBKLMN, ad
uzmm prïlhm l’leRST , [v in 111m duo prifinnm
IBKLMX, CKÉÂINO, adhmprîfinumî’ËQRST,

GQE’STV. lita cran moque, ut buis ABC,
ad (min EFG , in. dm) prînnzuzx in pyramide
ABCD, ai du) prilblm in pyrumîdc EFGH.
Simili argumenta ollcnicmus , in cflb bina prît;
mam in pyr.1:nïq qui AILÀI . MNOD, :18th in
pymnï’jc AHLÎD, ad bina prifinzua in pymmEJibus
EPRS, STVH, fakir") in pyramide EFGH , ut
fun! haïks AIL . MNO , illarum pyramidum ad
haïks EPR, S’l’V , Emrum pyramidum; 8c fic
dcincrps mdcm fsxnpcr fait: divilionc. Scd ut
i113: bull; Jd 1ms , in cil LKC , buis quæ illis
et! aqunlîs 3: limîlis, ad butin RQG , qua: hi:

cl
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et! æqualîs , 8c fimîlis , ut in præcedcnti en de-
monflratum , hoc en , ira en bafis ABC, ad ba-.
fin EFG. I*’ïtur crunt quoque, ut balis ABC,
ad bafin EFeî , in prïfmatn cu11;slibLt pyramidis
faétæ in pyramide ABCD, ad prilmata cu1uslibct
pyramidis fada: in pyramîdc EFGH : Ac propre-
rca arum quoque, u: prifmata pyramidis ABÇD,
ad prïfinatn pyrumidis labGH, in prîfmaxa (am
pyramidis AlLM , ad prilmata pyramidis EPRS ,
quam prifmma pyramidis MNOD, ad prifmata
pyramidis STVH; à: in dcinceps. Quare cum
fint, ut duo pril’mnm pyramidîs ABCD , ad duo
prifmnta pyramidis PAGE, rira cumin prifmata
in pyramidibus Ab’CD , AILM , MNOD , &c.
fimul ad omnia prîfinam in pyramidibus EFGH, a
EPRS , STVH , &c. fîmul, (î hæc Mis multitu-
dine fint æquzuin; brun: qLoque, ut bafis ABC,
ad bafiu E156 , in muni-.1 prifmam in pyramide
ABCD , ad amuï-a pMînaxa in pyramide EFGH.
QUocirca fi Hum: duæ pyramldcs cjufdcm altio
tudinis , triangularks [raboutes baths , &c. Quod
en: demouflrandum. ’ .

LEMMA.
Quai autem fit LÀ” C , ad QRG , in: préf-ma

CKLA’INO, ad pwfirm GQRS’ÏV, in oflendemul.
Intellignntur ex verticibzu 1) , H , ad [alfa ABC,
EFG , denziffæ perperzdïmlare; , qua arum altx’tudinc:

agamie: pyramidnm ABCD , EFGH. flamba:
igitur plana pamllcla A 8C , 114A70, dfecam du:
reflex, nemfe 0C , Cf perfendicularem ex D, de-
mijfizm proportianm’iær , fèmiur autem DC’, bifariam

in O; ficaèuur quoque perpendicularù et D , de-
dmifl’à ôtfariam in punflo , cui planton MNO , oc-

turrit. Endem ration: perpendiculari: ex H, de-
nsifia lnfariam ficabimr à plana 8T V . flan cum
un: perpendiculare: panamur agamie: , "un: C7 di-
mx’dig, nempe przfmatum altitudina, qui"; Je

2 proindet

* af. 13403:

d. n 7401!.
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proinde frirait!!! CKLMNO , GQRS’IV, cum
babeam altitudine: quater , inter fi mon , un bafe:
LKC, RQG , par en, qui: adpropofl 34. lib. 1 x.
demanfiravimm. .

p; ,THEOR. 5. PROPOS. 5.
. Sub tandem altitudinc cxiftcntcs pyrami-
des, ô: triangulaires habcnccs baies , inter
fc fun: , ut bafcs.

a 113, SI nt pyramides cjufdem altitudinis ABC D, EFGH,
xxxm, quarum bafcs triangula ABC , EFG. Dico
fia 7. efi’e pyramidcm ad pyramidcm , ut cil bafis , ad

bafin. Si enim non ita fit, ponatur ut bafis ABC,
ad bafin EFG , ita pyramis ABCD , ad foiidum
X; uod Ve] minus erit, val malus pyramide
EFG . Sit primo minus , magnitudine Y. Di-
vidatur p ramis EFGH , in duas ernmidcs æ-
quales, duo prifmata æquaiia , juxra propof.
3. hujus lib. Rurfus codcm mode faâæ pyrami-
des in pyramide EFGH, in binas pyramides æ-
quales , dt in bina prifmata æqualia, St fic dain-
ccps. Quoniam igitur, li à pyramide EFGH
Iauferatur plus quum dimidium , nempc duo pri -

a g.dmd.«mata PFQRST , GQRSTV ; aquæ majora funt
dimidio pyramidis EFGH: Item à reliquîs pyra-
midibus EPRS , STVH , plus quam dimidium ,
earum fcilicet priïmata, 8c fic demceps; relinque-
tur tandem minnr magnitude quam Y , exccfl’us

ipyramidis EFGH , fupm folidum X. par lemma
’propof. z. hujus lib. Sît ergo jam reliâa mag-
nitudo miner. Cum autem pyramis EFGH
æqualis ponatur folidis X, Y; uunt reliqua prit)-
mata in pyramide EFGH, majora folido X. Di-
vidntur pyramis ABCD, in duns pyramides æ-

ualcs, 8: duo prifmatnæ ualia., 8c codem modo
23cm pyramides AILM, - NCD, in binas pyra-

Imidcs æqualcs , 8c bina pril’mata æqualia; Atque
hoc toties fiat, quotics id faitum fuit in pytanài-

e
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de EFGH. choninm igitur funt omnia prifma-
ta in pyramide A851), ad omnia prifinattnu-
lncro :anznïn in pyramidc EFGH, ut bafis ABC,
ad ballai hFG , hoc cit, ut pyramis ABCD , ad
lbiidum X : Sunr autem omuîa prifmata in p ra-
mldc ABCD , minora, qnamtota pyramis ABëD;
d crunt quoouc omnîa prifmata in pyramide
EFGH, minora quum folidum X. Oftenfa veto
flint & majora. Quod cit abfurdum. Non ergo
minus cit folidum X, pyramide EFGH.

Si: daindc folidum X , pyramide EFGH, ma-
jus. Quoniam igirur poiiïtur pyramis ABCD,
ad foiidum X , ut bnfis ABC , ad bafin EFG :
Erit convmcndo foiidum X , ad pyramidem
ABCD, ut buis EFG, ad bnfin ABC. Ponatur,
ut folidum X , ad pyramidcm ABCD , ita pyra-
mis EFGH , ad Iblidum Y. Et nia folidum
X , mains ponitur pyramide EFG , catit 8:
pyramis ABCD, malor l’olido Y. Quare erit,
ut bufis EFG , ad baliu ABC, ita pyramis EFGH,
ad folidum Y , qnod minus cit pyramide ABCD.
Quod cit abfurdum. Oitcnfum enim cit jam,

cçbd,

414mm;

enon poire cire, ut cit, balîs ad bafin, ita pyrami--
dem ad .folidum pyramida minus. Non ergo
majus en foliduin X, pyramide EFGH, fed ne-
quc minus, cit oflmfum. lgitur æqualc en.
Quare cumpunatur ut bafis ABC, ad bafin
EPG , ita pyramis ABCD , ad folidum X; fût
autem pyramis ABCD, ad folidum X , ut ad
pyramidem EFGH, folido X, æqualem : Erit
quoque ut bafis ABC , ad bafin EFG , ita pyra-
mis ABCD , ad pyramidcm EFGH. Sub eadem
ergo altitudine exiflcntes pyramides , &cr Quod
erat oitendendum.

COROLLARIUM.
Bine fit, pyramide: ejufdem altitudinîa (open eundem,

tel æqualea hales trian alan. conflitutu , en: inter [à
squales; propterea q tandem proponionem bahut
cum bafibus , que zqnalu pomma: , n! une un: a:
d .n a" z 3 THEOR.

f 9.12m.

1

i
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. l91:

T18.
XXXIII.
fig. 8-

’: 52114041.

b Land.

’c 5.40401.

THEOR. 6. PROPOS. 6.
Sub cadem altitudînc cxïflzrntcs pyrami-

des , 8: polygones habcnccs bacs , inter il:
fun: , un bafcs.

SInt pyramides ABCDEF, GHIKUVI, quarum
haïes polygonæ ARCHE, GHIKL, latcra

multitudinc æqualia habcntcs. Dico dit pyrami-
dcm ad pyramidcxn, ut cfi bafis ad bzxfiJ. Rcfo-
lutis enim bafibus in triangula numcm æquulia;
cri: quælibct pyrnm’s in totidcm pyramides trian-
gulares divîfa. aQJt’a veto cit , ut b.xlîs ABC,
ad b1fin ACD , in: pyramis ABCF , ad pyrami-
dcm ACDF; cri! componcndo ut bnfis ABCD,
ad bafin AC!) , ira pyramîs AîâCDF , ad pyra-
midcm ACDF : bScd rurfus cit ut bath AUD ,
ad balin ADE , ira pyramis AC DF , ad pyrami-
dem ADEF. Igitur ex æquo ut bans ABCD,
ad bafin ADE, ira pyramis ABCDF, ad pyra-
midcm ADEF. Componcndo ergo crIt ut IrlfiS
ABCDE, ad bafin ADE, in pyramis AHCDEF,
ad pyramidcm ADEF. Simzli argumuîto cri! ut
bafis GHlKL , ad bnlîm (SKI. , ira pyrnmïs
GHIKLM , ad pyramid’cm GKLM; 8: conva-
tendo ut bafis GKL , ad balin (jHlKLl, in py-
ramïs GKLM, ad pyramidcm GHHiLM. cRur-
fus quoniam cil, ut bafis ADFZ, ad bath] GKL,
ita pyramîs ADEF, ad pymmiJcm (iKLM ; E.-
runt Intuor halls ABCDE. AIDE, GKL,
GHI L, in cifdcm proportionâbaxs cum quatuor
pyrmnidious ABCDEF , ADEF , GKLM ,
GHIKLM, ut manîtlflum cit ex demonflrationc.
Quare ex æquo, cri: ut bafis ABCDE, ad butin
GHIKL , ira pyramîs ABCDEF , ad pyramidcm
GHIKLM z Ac proptcrcn , fub cadcm altitudinc
cxiflcxm-s pyramides , &c. Quod czar deman-
firandum,

séno-

--... .bd-...-.--..-A
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0111127214: hâta [nopgfidanù demonflratio de fifi:
duÎmxnt pvr.z,uidiôur e,uvj;:’:m altitzrdinif laqueur , a *
fimmlnm innrprum, K 1mm bafu polygame laiera
0.:lzcmx mulr:::z.m;e al] u . feule rumen idem aubin
de:m:7[lrmîi;71:u Je AUrzmîzlzwtu ejnfiiem altitudinù
qfldî’lnil 1min; 12.11,7; [leer cantine: Luna quum bafl:
IlÂ’crÏur. Jim enim 41:11 pyramider tjlljdem altitudiui: --’-
AIÎÏCDILF, GUÏK. qua-nm "Jim bafi; fit polygone, T48.
hampe pemagmu, hujus 7mn; triaægnlnrir. .Dico îye XXXIH.
pyramident ad [grand-1cm, me 471 bali: ad ba Il. fifi 9-
l’k’cfolala enim pentagona il] "Mygale, cri; E9, pyra- ’ -
7m) in pyramider îÏn’lIÜTfî’U .cane; divifa. dQuanian d 53110:1.

mm efi , ut lufix fliîC , grima quantita, 4d bafin
GUI , .fi’füîüjælrn qmzmiuzvm . in pjrami: AUCF,
tarifa quantimr tu! pyramida-in GHIK , quancç
qnanlitazem,’ muffin ifluclü, Il: [Id-fil ÂCD. quinte
quemr’m, ad ÔJfiII GUI, Ramdam quantitatem, in
pyrami: ACDF , fiat-ta quumita: , ad pyramide»)
GIIIK , quarta»: quarante": î c Erin a; bali: euhquinp,
ABCD , prima garantimr mm qainta, 4d âafm
GUI, fatma»: quantitazem , in: pyrami: ABCDF.
tartir: quantim: cum flatta, «J pyramide)" GHÏK
quarmm guamimfcm. Radin quia rll , ut bali:-
llb’Cl) , prima qkam’itai, (la! bafin GI-II, [ramdam
quantimzcm, in; pyrmnfx rLJ’CDF, unie (partita.
tu! pyramide»: GHIK , Hurlant quantitattm, Il!
mada efi qflm un): f5 ut [HI-[ù ÀDE, quinte que)? f fÇduod,
tint: (la, bafin GUI , fiumdmn quantitatem’. in py- -
rami: ÀDEF, ferla quantita: a] pyramident GHIK.
quartam quantitatum ; gErit niant bafi: ABCDE. gz4-quint.
prima quantita: cum qumta , al &afin GHI ,fecun-
dam quarxtitatrm , in: pyrami: ABCDEF, tutie
quartzite: cum fexta , ad pyramident GHIK , guar-
mm quantitatem. Quod (fi propofimm. Eodem nu-
du fempcr procedendum (Il , fi plana funin: triangu-

la in lmfi polygone. a ’
THEOR.7.PROPOS. 7. 7.:
0mne prifina triangularem habens battît-n,

. a Z 4. dm-



                                                                     

T13.
XXXIV.
fig. t.

a 4. ’

1.35.32

360 EIUC’LIDIS GEOMETRIÆ.
diyiditur in ces pyramides æquaies inter 12:,
triangulares bafes habentcs.

SIt prifma ABCDEF , cujus duo triangula op-
pofita, æqualia, ac fimilia ABF, DCE. Dico

ipfum prifma fecarî in tres pyramides triangulares
inter fe æ ualcs. Ducantur enim in tribus ami-
lclogrammvs tres diametri, ncmpc AC , in A )CD;
CF , in BCEF , FD , in ADEF. nQuoniam
igitur triangula ABC, ADC, æ ualia finit; bell-

ue ut bafis ABC , ad bafin A C , ira pyramis
BCF , ad pyramidem ADCF, cum hæ pyrami-

des candem habeant altitudinem , nempc erpcno
diculatem ex F , vertice ad planum ABC , de-
mifl’am; Erunt 8: pyramides ABCF , ADCF ,
inter fc æquales. Eadem ratione æquales crut):
pyramides ADF C , EFDC, fupcr æqualcs bafcs
ADF, EFD, conüîtutæ, a: fub eadem altitudine,
nempe par endiculari à vettice C , ad planum
ADEF, emifTa. Efl autem pyramis ADCF ,
eadem pyramidi ADFC, cum illa contincatur
glume: planis , Inempe bali ADC , 8c triangulis

DF , ACF , DCF; hæc vero eifdcm quatuor
planis , nimirum bafi ADF, 8: triangulis ADC,
ACF , DCF. Igitur trcs yramidcs ABCF ,
ADCF , EFDC, feu CDElaP, ( uæ eadcm cit
pyramidi EFDC , cum tam E iDC , quam
CDEF , contineatur planis CDE , EFD, DCF,
FCE,) totum prifma cnmponentes, ut perfpicu-
um en , æqualcs funt inter fc; Ac proptcrcn
prifma ABCDEF; in trcs pyramides æqualcs et!
divifum. Quo circa omnc prifma triangularem
habens bafiu, &c. Quod ara: demonftrandum.

COROLLARIUM.
Hinc colligitur . quamlibzt pyramident en: tartina

pattern prifimtis , quad candem cum illa baba 8: ba-
fim . 8: altitudinun : Sive prifm: quodlibet triplan Je
pyramidit . qua: eundem cum ipfqhabct 8c Min. à: IF.

titudinem: ’ s. lt.



                                                                     



                                                                     



                                                                     

LIBER *DuoDÈchUs.36r
Sir enim primant "ramis AEFG, triangularem habens 743.:

bafin ABF i a: prifrna ABCDEF . fub eadetn altitudine mm
tandem habens bali!) triangularem ABF. Dico pyrami- fg. a.
dem une tertiam pattern ptifmatià. Nana fi ducatur méta
DF . erit prifma divifum in ne: pyramides æquales
ABCF , ADCF . CDEF , e ut demonftratum ca; Ac c1.dud.
propterea pyramis ABCF , hoc et! . pytamis ABFC.
(cum banc illi fit æqualit . immo eadem , quoi eifdern
planis comprebendatur A8? , FCA , ABC, CBF,) tarti:
pars etit prifmati: ABCDEF. Cam izitut pyramia AEFG,
cqmlis fit cuicunque alteri prrlmiii (un eadem altitudi-
ne , a: friper eandem butin ABF. , conflitutæ. ex corail.
propof. f. hujus lib. manifeflum efl , quamlibct pyra-
mident :er tertiam pattern prifrmtis. quod tandem cum
illa babet bafin trianguler-cm a: altitudinern; IC propterea
prifma è contraria elle pyramidis triplum.

Sir deinde pyramis ABCDE. cujus bali: reâilineum 14),
quodcun ne ABCD . quotlibet Iaterum g a: priant mV.
ABCDE GH , fub eadcm altitudine eandem habens bl- il. r ’
fim. Dico rurfut pyramizlem elfe prifmatir pattern ter- ’
tiam. Refoluta enim bali ABCD , a: plane oppnfico
EFGH, in triangula numero zqualin ADB, BCD, EHF.
FGH . mit Filma in totidcm prifmm me. habentîl
triangulaires divifum. Dual: ergo mais AH , BE. DF.
CF , erit . ut demanflratum en, pynmis ADBH. renia
par: prifmatis ABFEHD. Item pyramis BCDF, terril
par: prifinatit CDHGFB. (Lutte exit ut pvmmisADBl-l ,.
ad prifma ABFEHD . in pytamis BCDF , ad prifina
CDHGFB; [Ac propterea ut un: pyramis ad fuum prir- dit-flin-
ma g in omnet pyramides ad omnia prifmara . hoc cd,
ad prifma ABCDEFGH. lgiturpynmider ADBH. BCDF.
fimul tertiun pattern confirment ptifinatis ABCDEFGH.
Sunt autem pyramider ADBH, BCDF. æqualet p, ramidi
ABCDE; propremea quod pyramide: ADBH , ADEE .
friper eundem bain. à laper adent altitudine, ni-
mirum inter plana panllela , font z uale: . et
Corail. propof. 7. huila lib. Endemque tartane æqualea
fun: pyramider BCDP . BCDE , friper candem han: .
le fa et adam altitudine. Qapropter cum pyramides I
ADB . BCDE. . comportant totaux pvramidem ABCDE.
cri: a: "tanguons. renia patsptifmltit nomma.
Cura igitur pyramit ABCDE . aqualis fit cuicuoque alu-
ri pynmiîi fub «dem altitudin: a: friper eundem infini
ABCD. conflirun, par com" propofi f. hujus lib. [’er
[plenum eft . quarnlibet pyramident tettiam 13men!

Z s trima-2’



                                                                     

u n.
xxxm
ù-Æ

a 1;.quiut.

362. EUCthç-iïsqGEOyMETRIÆ.
. priûnatis, quad pandqmi çum in: baht: hmm. multinuc-

nm . candcmque 311m: s’ihçm.

(Æ0d fi buis pyçàmîzlis , ac prif’mntïs plan hxbcat
  Inter: , codcm moJo nfl’enAcrur, pyramid;m cfi’: primu-

Il! parian! tcrmm. Nam divitis polygonis in triangula.
fiâum crit pritml in nathan prifmara bans habentia

’-  (tignguîare’s. Undc fingulæ pyrami 1c: triangularcs horum

prifmarum nunc toma: putts lingulurum pnfmnum.
Cum igitur nmwcs ha: pyramidas æ1u11.-s fint pyramidi
17mm Innbcnti pulygmum pnfmnis prupuîiti . Connu:
’pçopufitum.

sq11’0LIUM.
Sub eildem altitudme exiflcmin przfmata, qua!L

unique habcant bnfi’: , inter fe film , ut ôafix.

  Quamvi: enim hoc dcmmflruumfi: in lié. Il. de
prifinarir , (lamina du» plus oppafita, parallela, à?
cqzzalia, [nm trmgulu , lice: arum bafes fin; p4-
mllclqgrmnmx , Indice: m" Un: refit : un un
de paraliclcpzpcjù , (1.11 nomine prifmnztm ravinai
diximlu: Num- lama) id ipfmn demanflmbimw uni-
ptrj? dt omniùm pnfiaati: , quorum; du plana ad-
verfn, [me 1mm, film polygona, quamvir plan Inte-
ra , [en axant? in 1min: bujè reperùutur , que»: in
1::sz alteriw. 5mn igitur duo "777mm ejufdem al-
titutlini: ÀBCDEFGHIK, L NÛPQKS , quorum
4!qu fiat figuræ m:tl!ilaterd. "Dira a: dl bdfiî
flBCDE, ad bafim LÀÏÀ’Û, in: (fi prifina 41
pri ma. Si enim ex amnilm: angulù mriufque baji:
a 10mm punflum [upeziotit plani, qaoJ lmfi oppo-
fygt’tur , liure ":24: ducaux:- , enfargent du: pyc-
midc: filé cade»: altitudim un: prifmui: luétine:
enfilent [tafia A: proinde per mon. prædidum lm-
jux propof. qchièct pyami: . mm: par: cri: fui
prifinatù. athm ab rem cri: , n: "rand; ad py-
ramident. in: M3714 ad prifiua: Srd-pyrmi; ad py-
midem cfl, ne bnfi: ad (afin, in ojlmfnm efi propojî
6. qjufqu: fibolia. ngitzr cri: quoque a: bali: ad
bafin, in: pnfmn ad pnfma. Quod q! propafitm.

" " 4  ’ h ’   THEOR.
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THEOR. 8. PROPOS. .3. 1 i M...
Similcs pyramides, quæ triangulares bal-i t (1 m

ben: bufes, in triplicata fun: homologormp
lutcrum rationc.

[ut pyramides fimiles triangularcs ABCD, TAB-
EFGH , in: ut bafcs ABC , EFG, fin: fimî- XXX’V’

les , 8c reliqua triangula unius fimilia reliquis fi? F
triangulis altcrius. Dico proportioncm pyrami-
dum MIL- triplicamm proportionis, quam habent
latcrn homologn, nempe BC, FG. Extcndantur
enim plana triangulurum ABC, C13D, DAB ,
perficianturquc parallclogramma B! , BK , BL.
Dcînde ducantur LM, 1M , métis Al , AL,
parallelæ convcnîentes in M , conncflaturque re-
éîa KM. Erit igitur complcmm parallclcpipedum
BM, cjufdem. cum pymm’de altitudïnis ; cum
plana folidi BM , fin: parallcia, ut facile colli i-
tur ex propof. 1g. lib. 1l. Rurfus codcm m0 o
pcrficiatur paraliclcpipcdum FQ. Quoninmi itur
0b fimilitudinem pyramidum, anguli plani A C, ’
EFG , fun: æqualcs , cltquc ut AB, ad BC in
El? , ad FG ; crunt parallclogramnm BI , ÊN,
fimilia. Eodcm modo cum anguli ALU), EFH,
fin: æquales, fitquc ut AB, ad BU, ira EF, ad
FH; Item anguli DBC , HFG , æqualcs, 8: ut
DE, ad BC , ira HF , ad FG: erunt St parfila
logramma BL, BK, parallclogrnmmis FP, F0,
fiznîüa. aS’cd mm tria B1 , BK BL, pataude- n x4.umf.
pi .z-dî BM, reliquis tribus Op ofitis DM , AM",
CM , quam tria FN , F0 . FP , paraîlclcpipedi
PQ, reiiquis oppufiis tribus HQ, EQ , GQ,
61mn æqualia , & timîlîa. I4itur fcx plana cir- baud.
cumfcribentia lolidum 8M , fimilia fun: (ex pla- A f
nis lulidum FQ , amhicntïbus ; Ac propterea ex
dcfin. 9. lib. u. fimilia funt parallelepipeda BM,
FQ. nonîam vrtro duétis métis LI, PN, cprin HLM;
mata D SCILA, HFGNPEI, habent tandem pro
portioncm , main pumllclcpiptda BM , PQ, con ,
mm dupla; a: pyramides ABCD, EFGH, tian-

- en:
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daignât. dem, quam prifmata diâa , earum tripla; dhabc-

bunt quoque pyramides, eundem proportionem,
eï33.and.lquam parallclepipcda. :Cum îgitur proportio pa-

rallclepipcdi BM , ad parallelcpipcdum FQ, fit:
triplicata proportionis homologorum latcrum BC,
FG; erit quo ne proportio pyramidîs ABCD, ad
pyramident E GH, proportionis BC, ad FG,
triplicata. Similcs itaque pyramides, quæ trian-
gulaires habcnt bafes , &c. Quod crat demeu-

randum.

COROLLARIUM.
Ex hoc qunque en manifenum . fimiles pyramides .

quarum bafes plan laiera, quant tria . continent . habe-
n proportionem homologorum laterum triplicatam. i

Sinr pyramide: limiles . guarana bal-es hémines fimilia
T48. plurium lucrum ABCDE, GHIIÇL. Dico proportionna

XXXIV. ryramidum em- rriplicmm proportionia , quam babent
. 6o am: bomoluga A8 . GH. Nana fi ex angulis E , L .

ducantur ad anguloa oppofitos rafla: 88 . BC, LB, LI.
f talai. fdivifæ crunt bnfcs (inule: in triangula numero aquilin .

et fimilia t nimirum triangula ABE , EBC. ODE. Emi-
lia erunt rriangulîs GHL . LEI . IKL. 03min!!! ergo
ob pyramidum fimilitudinem . triangula Al? , GLM.
fimilia (un: , 8c angulua FEA , angulo MLG. alunis;
erit ut FE . ad RA . in ML. ad L6: Ut autcm EA,
ad EB . ita LG, ad LH. propret fimilitudinem triangu-
Iorum AEB . GLH. Igitu: ex æquo ait . ut FE. ad
EB. ira ML, ad LH. Rurfu: quia cit ut EH. ad BA .
in [.H. ad HG , 0b triangula fimilia ARE . GHL t Et:
ut 8A . ad B? . ita HG. ad HM, cum 0b pvmniduln
fimilitudincm fimilia fint triangula ABF , GHM 5 Exit
quoque a æquo . ut E8 , ad BF . ira LB . ad HM:
Ac propterea cum fit , ut F8 , ad EB . ita ML . ad

’- LH;&utEB,ldBF.iuLH,adHM.eritetiam
g pfixt. et æquo , ut F3 . ad F5 . ira ML. ad MH. g une

uiangula . arque adeo a: fimilia funt triangnla F B.
au Sun: autem 8c triangula FEA . FAI3 . ARE ,
triangulis MLG , MGH. GHL . Emilia. Igitur "rami-
des ABEF . GHLM . a defin. 9. lib. Il. (huiles flint.

. Eadem ration: fimilu mot pyramides EBCF . LHIM 5
1!ng Item CDEF . IKLM. bŒIpmpter . ut demonûratuln

y . pyramides . EBCIÎ . CDEF, ad "gâtine



                                                                     

a) fi

u. -

A à :- A-hl. f

LIBER DUODECIMUS. 365
GHLM, LHIM. "(LN. fingnlæ ad fingulu. tri liman:
proportionna habebunt laterum homologorum A . BC,
CD . ad GH . HI, ils, fingulorum ad fingula. Cam
igitur AB, 8C . CD . ad CH. HI. 1K, habeas": unam.
a: tandem proponionem . 0b fimilitudinem bafium
ABCDE. GHIKL a habcbunt quoque pyramida ABEF,
EBCF . CDEF. ad pyramida GHLM, LHIM, IKLM.’
urnm randcmque proportionem , triplicatam fdlicat illi. p
us; inique idcircu crit ut un: pyramis ABEF, ad unam impala")
pymmidem GHLM . ira (:mnea pyramida. nappe pyrl- " p ’
mis ABCDEF , ad omnca pyramides , nimirum ad pynô
midem GHIKLM. Œam 0b rem . hum pyraxdi: t8,d.l.j
ABEF . ad pyramidant GHLM . babel: triplicatam pro-
portionem homologuant hmm A8 , GH; habebit
quoque pyramia ABCDEF , ad pyramident GHIKLM.
triplicatam proponionem cornndem lamant bouclage
mm AB, GH. 030d en: propofitum.

THEOR.9.PROPOS.9. "î-
t Æqualium pyramidum, 8c triangulares ba-
fes habentium , reciprocantur bafes & alti-
tudincs. En quarum pyramidum trian ulares
bafcs habcutium reciprocantur bafes alti-
tudines , illæ funt æquales.

Int æ uales yramîdes trian llares ABCD r;
S EFGîa-l. Dicpo earum bafes ËBC , EFG 8; XXXIV...
altitudines elfe rcciprocas, hoc en, elfe ut AËC fig. 1. ’
ad EFG , ita altitudinem pyramidis EFGH, ad I
altitudincm pyramidis ABCD. Si enim perfician-
rur, ut in præccdenti propofitîone diEtum efl, pa-
rallclepipcda BM , FQ , earundem altitudinum
cum pyramidibus, conneâantur ne rafla: LI,
PN; erunt prifmata DBCILA , H GNPE , cum
fint tripla pyramidum, que: æquales ponunmr,
inte; fe æqunlia; Ac proinde parallelepipeda BM,
PQ, cum fin: prifmatum dupla, æqualia quoque
erunt. a Quare bafcs corum 8c altitudincs reci- agui,

,procabuntur , hoc éfl, cri: ut bafis BI, ad bafin
FN , ita altitude folidi PQ, ad altitudinem folidi
BM: 6U: autem bafis Bl, ad butin FN, in. en 5114.1.1;

(ring
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niangulum ABC, ad triangulum EFG. Igîtur
cm quoque, ut bafis ABC, ad bafin EFG , il:
altitudo pyramidis EFGH, id altitudîncm pyra-
midis ABCD, cum altïtudincs pyramidum eædcm
fint, quzu paraïlclcp’pcdorum; Ac proptcrca bal-es
à altitudîms pyrumidum æqualium rccïprocamur.

Sil]! J11" bals & altitudincs rccîprocæ. DÉco
pyramiJLs du æqLLaïcs. Contkruc’ta enim figura,
ut prîus; (nm lit ut ABC, ad EFG, in par-.11-
lelogrmmnum hl , ad parallc’oarammum 15X;
fintque enim) altitudincs p.1raflclcpipcdorum, 6L
pyramidum; arum quoqur haïes parailclcpxpedo-
rum, 8c altitudîncs corundem rccîpmcæ; dAc

roptcrm imcr 11- ænunlîn crunr parallcœpîpcda
M, FQ. szrt& prifinntnDBClLA, HFGNPE,

corum aïmîda , æqJnlîa Lruut: Arquc proptcrca
pyramida quoque, prifinutum ternis: paru-s , æ-
qualcs crum. Æqualïum igitur pymnfdum, &
trianguïarçs balLs habcmium, &c. Q4041 en!
dcmomtmndum.

TIIEOIL10.I’RÔPOS. m.

01m3; c. nus renia par: eü Cylindri can-
dcm au] 11310 bafin lmbcmis , o.- altimét-

  nom 1rqt:;;.;;n.

ru.xxxn’. -

fs- 3-

Aîxaïït cnmzs 6L cylënn’rus bafiu mndcm CËr-
culum ABCD, Si alzïtudincm calma-m. D-

co cnnum cyïndri un tcrtîam parut". Si cnÎm
conus non crcdntur (Il? tatin pars cy îndri, non
cri: cytîndrus com triplus. lad vcl magot, ni
mmor trïpio coni. S?! prîmum major q tf-
plus coni. magnitudine E , in ut cylingms fi:
2cunlîs (fipîo coni 5: magnimdîni E , finnl.. ln-
fci’i’mtur in circula uadratum ABCD, 8: En:
cundçm, quadratum ’GHl; imclfivamurquc Il!»
pet hæc quadrant fub altitudine conf, ô: cylindri,
naît: duo varallelcpîpeda. Quoninm igimr qu:-
(hmm ABCD, dimidium dl quadraxi FGHl.

h!
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ut ad propof. 9. :lib. 4. oncndimus; a caque m agnat.
bafis. ad bafin , c im :paranclepîpeduml ad paralîeld-
pipcdum maman n’ltîtudînis; .Erît 8c parallelcpî.

pedum bafis ABCD , dîmidxum parallclepipcdi
bafis FGHI; Ac proinde parnllclcpipedum bafis
ABCD, malus cm, quam dînvdium cylindri,
Cums [ualis circulus ABCD. Sucentur bifariam
gcriphcriæ A3 , 15C , Cl) , DA , in punttis K,
L, M, N, admnjzauquuc recta KA, KB, LE,
LG, MG ,- MD, M), NA. Ducatur uoque
pcr K, recta t)? , (nllbtlls circulum in 12, quæ
parnllcla cri: ipfi AB , ut ad propofi 27. lib. 3.
oflandimusI, occurratque mais DA, CB, produ-
ôzîs in P, 8c 0; 8: fuper AKB, ABOP’, intelli-
gantur pritmata fub altitudine coni 8c cylindrî.
bQuîa ergo triangumm AKB , dimîdîum cl! pa- b4r.priml
randogrammi ABOP; cri: quoque prîfma bafis
AKB, dimidiumprifmntis, feu parallclepipedîbafis
ABOP: cum fitptifma, ad prifma utbafisadbafima
qucmadmodum, ad propoi. 7. hujus lib. damon-
flravimus; Ac proptcrca prifina bnfis AKB , ma-
jus cm, qunm dimidîum (egmcmi cylindri, cujus
bafis figura contenta Iînca recta AB , 8c perîphc-
ria AKB. Rani-ml ratËOHC «un: prilmata, uc-
rum baths rciiqnn trinngula B140, CMD, DRIA,
8: altitudo cum-m , qua: coni 8c cylindri , majo-
ra, quam d?nx Jî:1 fcgmcntornm cylindri, quorum
baths circuli ll-chnunm. Umnia i;;itur hæc prit:-
mam fimul XTHJUU. mut , quum dimidin omnium
lugmcnmnlm cylindri fimul. Quod fi rurfus pe-
riphcriæ AK, KM, &c. lùcenmr bîlerinm, 8c ad»
jungnnmr men: hum: , COIIWUJCUIUI’ codcm mo-
do prif’rmta qufdcm :1ltïtv.;di.,vïs cum cono, 8c
cyHndro , quze majora cnmt 11mn] , quam dimi-
dia omnîum lbgnlcnmrum cylindri fimul, quo-
rum bnfcs circuli fcgmcuta , 8c fic dcinceps.
Quoniam vcro fi à cylindre, cujus bnfis circulas
ABCD , aufcmtur pîus 1mm dîmîdium , hampe
parancîcpipcdum bafis A (3D; 8c à reliquîs fag-
mcmîs plus (11mm dimidium, nimirum prifmnm
bafium AKB, BLC, &c. arque in hune modum

. fempcr
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fempcr fiat detraâio; relinquitur ancien! minor
magnitudo, quam E, acarus cylindri fupra tri-
plum coni, pet lemma propofi 1. hUJUS lib. Sint
13m Iegmenta cylindri reliâa bafium AK, KB ,
BL, &c. (quæ quidem haïes funtcirculi fegmentg)
fimul fumpm, minon quam E. Cum igitur cy-
lindrus æqualis ponant triple coni 8: magnitu-
dini E, fimul; Si ex cylindro auferantur fegmeu-
ta dicta, 8c et tripla coni una cum magnitudinc
E , ipfa magnitudo E , quæ major et! diâis cy-
lindri fcgmemis , exit reliquum prifma bafis mul-
tangulæ AKBLCM DN , candcm habens altitudi-
nem cum cono , 81 cylindro, majus quam reli-
quum triplum coni; ideoquc conus minor cric,
quam renia par: prifmatis. Quare cum diéti
prilmntis fit tanin pars pyramis , cujus :3de
cum iplb bnfis & altitudo, ex coroll- propor. 7.
hujus lib. Exit conus minor dicta pyramide, to-
tum parte. Quod cit abfurdum. Non igitur ma-
jor «il cylindrus triplo coni.

Si: deiude cylindrus minor tripla conî, ac pro-
inde conus major quam renia pars cylindri. Sit
ergo conus major quam renia pars cylindri, mg.
nitudine E; ira ut conus æqualis fit tertiæ parti
cylindri, 8: magnitudini E, fimul. lnfcribatur
minus in circula quadratum ABCD , 8: cire:
eundem , quadratum FGHI ; intelliganturque fu-
par hæc quadrata, pyramides fub altitudinc coni
& cylindri. Quoninm igitur quadratum ABCD ,
dimidium CR quadrati FGHI , ut ad propof. 9.

acag- lib. 4. demonltravimus, deflquc ut bnfis ad bafin,
in pyramis ad pyramidem eJufilem alt’tudinis;
Exit quoque pyramis fuper ABCD, dimidium
pyramidis fuper bafin FGHI; ac proinde pyramis
iuper butin ABCD, "1310! erit dimidio conî,
CUJUS bafis circulus ABCD. Scccmur peripheriæ
AB, BC, CD, DA, bifarinm in K, L, M,
N , ndjunganturquc reâæ AK , KB, BL, LC,
CM, MD, DN, NA. Ducatur quoque pcr K,
[6&3 OP, tangens circulum in K, quæ panne]:
cri: ipû AB, ut ad propof. 2.7. lib. 3. damon-

flravîmus’,
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fluvimus, occurratque mais DA, CE, produétis
in P, 8: O, 8: fupct AKB, ABOP, intelliganturi
pyramides fub altitudine conî 8: cylindri. eQuia
ergo. triangulum AKB , dimidîum en parallac-
grammi ABOP, cri: quoque pyramis (une: bafin
AKB , dimidium pyramidis fuper bafiu A30? ,
f cum pyramides habermt proportionem candem ,
quam bafes ; ac proinde pyramis luper bafin
AKB , major cri: dimidio fegmenti com , cujus
halls figura contenta linea recta AB, 8c petiphe-
ria AKB. Eadem rationc erunt pyramides, ua-
rum hales teli ua triangula BLC , CMD , D A,
8: altitude 822cm cum cono 8c cylindto , majo-
res, quam dimidia fegmentorum conî, quorum
haras circuli fcgmcnta. 0mnes igitur hæ pyra-
mides fimul majores lunt , quam dimidia omni-
um fegmentorum conî fimul. Quod fi turfus
eripheriæAK, K8, BL, LC, CM, MD, DN,
A , lecemur bifariam , 8L adjungantur rcdæ ai-

neæ in codcm circulo , conflituentur codent mo-
do pyramides ejufdcm altitudinis cum cono a:
cylindra , quæ majores erunt fimul, quam dimi-
dia omnium fegmemorum conî fimul, quorum
bail-5 circuli fegmenta; 8c fic deinceps. Quoni-
am Vero li à cuno, cujus bnfis circulus ABCD,
auflratur plus uam dimidium , nempe pyramîs
Iuper bafin AB D , quam majorem elfe ollendî-
mus , quum dimidium conî , cujus bafis tu cit-C
culus ABCD; 8c à reliquis fegmentis plus uam
dimidium , nimirum pyramides bafium AqKB,
BLC , CMD , DNA; atque in hune modum

lèmpcr fiat detractio; relînquitut tandem minot
magnitude, quam E, CXCellus conî fupra tertiam
pattern cylindtl: pet lemma propof’. a. hujus lib.
Smt jam fegmenta conî reliCta bafium AK, KB,
BL, LC, CM, MD, DN, NA, (quæ quidem
butes mut circuli fegmenta,) fimul fumpta mi-
nora, quam E. Cam igitur connu æqualis po-
natut tertiæ parti cylindri, 8: magnitudini E,
fimul; fi ex cono detrahantur fegmenta prædiâa,
Ct ex tarti: parte cylindri una cum maguitudlne

A a E,

«:41.er

f slang
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E, ipfa magnitude E, que major cit præfatis

. conî fegmentis ; erit reliqua pyramis, cujus bafis

fi’

...

r A a.
xxxm
fi: 9-

a 7. quint.

polygonum AKBLCMDN, condom habens al-
titudincm cum cono 8c cylindre, major. quant
tertia pars c lindrirelîqua; ac proinde triplum
diâæ pyrami is malus cri: cylindro. Quocirca,
cum prifma candem habens bafim cum dlch py-
ramide, candemque altitudinem cum cono 8c
cylindro , triplum fit ipfius pyramidis , ut fupra
in coroll. propof. 7. hujus lib. à uobis en de-
monftratum , erit hujufcemodi prifma majus cy-
lindro , pars toto. Quod cit ablurdum. Non
ergo cylindrus minor cit triplo conî : Sed neque
major triplo cil oitenfus. lgitur æqualis cil tri-
plo conî , proptercaque conus tertia pars cil cy-
Alindri. Omnis igitur conus renia pars cit cylin-
.dri , candem cum ipfo balim habentis, a: altitu-
dinem æqualem. Quod erat demonitrandum.

THEOR. 11. PROPOS. u.
Sub eadem altitudine exiftentcs conî de

cylmdn, inter r.- funt, ut baies.

SInt Tub eadem altitudinc conî 8c cylindri, quo-
mm baies circuli ABCD , EFGH, altitudines

vero æqualcs 1K, LM, Dico ut cit bafis ad
bzilim , ira cire conum ad conum , à cylindrum
ad cylindrum. Si enim hoc non credatur, fit ut
buis ABCD , ad bafim EFGH , ita conus
ABCDK , ad aliquam magnitudincm, nempe ad
N, quæ vel major erit, vcl minor cono EFGHM.
Si enim «in»: a: ualis , ahabL-ret conus ABCDK,
ad couum EF MM , 8c ad N, roportionem
eundem; ac propterea eflet conus a conum , ut
bafis ad bafin: quod non conceditur. Sit ergo
primum N, miner quum conus EFGHM, mag-
nitudine O , ita ut Conus EFGHM , æqualis fit
magnitudinîbus N , 8c O , Iimul. Interibatur in
circulo EFGH , quadratum EFGH, dividantm-

que
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être peripheriæ EF , PC , CH , HE, bifariam in

Q , R, S, 8: adjungantur reflæ EP, PF,
Pô, &c. Quoniam igitur fi ex cono EFGHM,
detrahatur pyramis fupcr bafin EFGH , ejufdem
altitudinis , 8: a reliquis fegmentis autieranmr py-
ramides ejufdcm altitudinis bafium EPF, FQG,
&c. arque in hune modum [emper fiat dermitio,
femper plus dimidio fubtrahitur, ut in poflcriore
parte præcedcntis propofitionis oflenfum cit; re-
linquetur tandem minot magnitudo., quam O,
cxchus conî EFGHM , Input N, par lemma
propof. a. hujus lib. Sint ergo jam’ fcgmenta
coni relic’ta bafium EP , PF, F , &c; (qua:
quidem baies fun: circuli fcgmenta) fimul fum
ta, minora quam O. Cum igitur conusEFGHNî;
ponatur æquulis multitudinibus N, 81 0., fimul;
fi ex cono detrahantur dicta com fegmenta, 8c
ex N, 8: O, ipfa magnitude O, quæ prædiâî
coni fcgmentis major cil, erit rcli ua pyramîs,’ "
cujus balis polygonum EPFQGR S .ejufdcm
altitudinis cum cono, major quum N reliqua
magnitudo. Infrribatur in circule ABÔ
lygonum ATBVCXDY , fimile polygono
EPFQGRHS , ut in propof. 2.. hujus lib. docui-
mus , ducanturquc circulorum diametri BD
PH. Quoniam igitur per coroll. pro 012 2.. hu-
jus lib. efl: ut circulus, ABCD, a circulum
EFGH, ira polygonum ATBVCXDY , ad pol -
gonum EPFQGRHS: Ut autem circulusABC ,
ad circulum EFGH, ita ponitur conus ABCDK,
ad magnitudincm N. :8: ut polygonum, ad po-
lygonum, itn cit pyramis ad pyramidem ejufdem
altitudinis cum conis; Erit quoËue ut ramis
ATBVCXDYK , ad pyramidem PFQGR 5M,
ut conus ABCDK , ad N. Cum igitur yramis
ATBVCXDYK , minot fit cono ABCD , par:

D) P0".

caïn!)

I

toto, durit 8c pyramïs EPFQGRHSM , miner «in-mm;
quam N: Oflenfa autem tuit 8: major. Quod

A cit abfurdum. Non igitut minot en magnitudo
N, cono EFGHM.

Sit feeundo N , major cono EFGHM. Cum

A a 2 igitur
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igitur 0mm ut circulus ABCD , ad circulum
EFG , in conus ABCDK, ad N; Erir St con-
venendo ut circulus EFGH, ad eirculumABCD
ira N, ad conum ABCDK. Ponarur ut N , ad
conum ABCDK , ira conus EFGHM , ad mag-
nitudin’em O. Et quia N, major punitur cono
EFGHM; major quoque erit conus ABCDK,
quam O. are erit ut circulus EFGH, ad
circulum A CD, ira conus EFGHM, ad mag-
nitudinemi O uæ minor efi cono ABCDK.
Quod et! abÎur um. Ofienfum enim et! jam,
hon poire cire conum ad magnitudincm minorem
alita cono, ut efi bafis illius conî ad bafin hujus
conî. Non ergo major et! N , magnitudo cono
EFGHM. Sed neque miner en oitenfa; Æqua-
li: i itur en. uapropter en): ponatur, ut bafis
ABëD , adibain EFGH, ira conus ABCDK ,

ciW; ad N; eSit autem, ut conus ABCDK, ad N, ita
’ idem conus ABCDK, ad conum EFGHM, erit
quoque ut bafis ABCD, ad bnfin EFGH, ira
tonus ABCDK. ad conum EFGHM.

funin; fQuoniam autem , ut conus ABCDK, ad co-
num EFGHM, ita en cylindras ABCDK, (qui
triplus eh conî ABCDK , ) ad cylindrum EFGHM ;
(qui t’ri lus et! conî EFGHM.) Erit quoque ut
bafis A CD, ad bafin EFGH, ira cylindrus
ABCDK, ad cylindrum EFGHM. Quod tamen

. Codcm mode confirmari pottft , que ufi fumus
in conis, fi loco conorum, 8c pyramidum, con-
cipiantur cylindri , 8c prifmata. Sub eadem ergo
altitudine exifienrcs conî 8: cylindri , inter fe w

" funt, ut baies. Quod sur demoufirandum.

COROLLARIUM.
Bine fit . canon a: Cylindres einfdem altitudîni: friper

andin! , ni æquales baie: confitures , effe inter le æ-
qualn: propterca quad candeur proportionem baisent .

l quem bali: . que squales pommturL vel une un: 8:
eidem.

lrcm fcqnirnr , mon ,8: cylindra æ uale: fu en;
dem . le! æquales baies . in «dem c e altitudmc: Et

«indu.
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squale: in «dem lltitlldine, frape! squales Un 05:9. fi
non habperinr tandem. 039d chauma mon ultra,
ac convcrfum propof. 3l. lib. u. demonûnrnm fait.

THEOR. r2. PROPOS..12. g;
Similcs conî , & Cylindri , in triplicata

rarione film diamerrorum , quæ m barbus.

In: fimilec conî, a: cylindri , quorum bafes 74..
k circuli ABCD, EFGH, axes veto 1K, LM XXXV.
8: dîametri bafium BD, FH. Dico conum ad fg. r,
conum, 8: cylindrum ad cylindmm, habere pro-
portionem triplicaram diamerrî ad dimerrum. Si
enim hoc non credarur, habcar conus ABCDK,
ad aliquam magnitudinem N , proportionna tri»
plicaram diametri BD , ad diametrum PH. Eric-

ue N, vel minor , vel major cono EFGHM.
î enim cirer æqualîs , ahaberer conus ABCDK, "qui";

ad conum EFGHM , 8: ad N, proportionem
candem; Ac proinde roporrio conî ABCDK,. ad
conum EFGHM , «(En quoque nil-Encan: propor-
tionis diamerri BD, ad dîametrum H; quod non
concedirur. Sir ergo primum N, minot quam
conus EFGHM , magnitudinc O; Fiarquc cadeau
prorfus conflruâio figura: , que in præcedenrî
propofitione, ira ut rurfuspyramîs EPFQGRHSM,
major oflcndarur’, uam N. Ducanrur dcinde
rcâæ KB, KT , F, MP , ut habeantur duo
rriangula BKT, F MP, pyramîdumATBVCXDYK,
EPFQGRHSM; 8c conneëtanrur reé’tæ Tl PL.
Quoniar. igitur conî ABCDK, EFGHM, Émile:

gonunrur; erit, ex . dcfin. lib. u. ut diamercr
D , ad diamerrurn H. bac propterea ut fcmi- briquât.

diameœr B! ad femidiamerrum F L, ira axis 1K,ad axem du; Ac permutando ut BI, ad 1K,
ira FL , ad LM. Cum igitur anguli BIK,
FLM, reâi finr, ex dcfin. 3. lib. n. quad conî
reâi ponanrur, proprereaque axes nazi ad earum
bores ; rErunr rriangula BIK FLM, æquiangu- c 6.15m
la; «(Ac proprerea 11103 , ad B1, ira erit Mia d 4.1"".

3 3
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ad FL. Ut autem BI , ad BT, ira FL, ad FP,
0b fimîlîrudîncm triangulorum BIT, FLP. (Cum
enim anguli BIT , FLP , infiftentes finzilibus ar-
cubus BT, FP , finr æquales, ut in fcholio pro-
of. n. lib. 3. citenfum efi ; flrque ut BI , ad
T, ira FL, ad L? , 0b æ ualiratcm tain lima-

ë 6,1333, mm BI , 1T , quam FL, P; earum rriangula
BIT, FLP, Emilia.) Igîrur ex æquo , ut KB,
ad BT, ira MF, ad FP. Rurfus quia huera
K1, IB , rrianguli KIB, æqualia fun: lareribus
KI, 1T, trianguli KIT, 8e anguli diétis lareribus
comprchenfi, rcâi, ex defin. 3. lib. n. cum axis
1K , mans ponarur , ad circulum , ABCD ,

E errunt bafes K3, KT, æ uales. Eodem’ mo-
T do squales erunt reâæ M , MP; Ac prop-

terea relira KB, KT, mais MF , MP, propor-
-tionales erunr, cum utrobîque fit proportio æqua-

:1 en. liraris. gQuoniam veto ut K8, ad BT, ira KT,
’ ad œndem BT; Item ut MF, ad FP, ira MF,

ad candem FP: Erar autem ut KB , ad BT, ira
MF , ad FP : Erit quoque ut KT , ad BT; ira
MP ad FP; Et convertendo ut BT . ad TK,
ira ËP, ad PM. Quare cum (il: ut TK, ad KB,
ira PM , .ad MF, 8: ur KB, ad 15T, ira MF,
ad FP; Et ur BT, ad TK, ira FP, ad PM, ve-
Iuri ofienfum en; habebunr rriangulaBKT, FMP,

5 glu... latera proportionalia, bideoque æquiangula erunt;
Ac proinde fimilia, ex dcfiuirione. Non aliter
ollendentur reliqua rriangula ambientia pyramides
ATBVCXDYK , EPFQGRHSM, inter fe limi-
lia elfe: Quæ cum fint multitudine æqualia ,
crunr diâæ pyramides fimiles, ex dett. 9. lib.
u. Quocîrca in triplicata proportione erunt ho-
mologorum larerum BT , FP, ex coroll. propofî
8. hujus lib. Ur autem BT, ad F? , ira en,
B1, ad FL, 0b fimilitudinem triangulorum BIT,

5:12pm. FLP; iEr ut Bl, ad FL, ira BD, ad FH. Igi-
rut pyramis ad pyramîdcm habebir qËoque pro-
portionem rriplicaram diamerrotum D FI-I:
Ponebarur autem 8e proportio conî ABÔDK ,

x . ad N, earundem diaxncrrorum triplicata. Igirur
en:
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erit ur yramis ATBVCXDYK , adxpyramidem
EPIQ RHSM , ira conus ABCD , ad N.
Quare cum pyramîs ATBVCXDYK, miner fit, a
cono ABCDK , purs tore; l: erit 8e pyramis gnan»)
EPFQGRHSM, minot quam N. Oltcnfa autem j ’
en 8c major. Quod dt abfurdum. Non igirur
minor ell mamirudo N, cono EFGHM.

Sir deindc ’ , major cono EFGHM. Cum
ergo ponarur conus ABCDK, ad N, habere pro«
portionem triplicnram diamctri BD , ad dîameg
rrum FH; Habeat autem 8c pyramis ATBVCXDYK,
ad pyramidcm EPFQGRHSM , rriplicaram pro-
pouioncm carundun diarmrrorum, ut proxime
oficndimus: EriturconusABCDK, adN, irapyra-
mis AT BVCXDY K, ad pyramidcm EPF RHSM;
8L commende utN, ad conumABCD , itapyra-
mis EPFQGRHSM, ad py ramidem ATBVCXDY K.
Quare cum ex coroll. propof. 8. hujus lib. pyramis
EPFQGRHSM ,ad pyramidem ATBVCXDYK,
habear proportionem triplicararn homolo orum
larerum PF , ad TB , hoc cit , diamctri F , ad
diamerrum BD; habebir uoque N ad conum
ABCDK, proportionem ruplicaram diamerri PH,
ad diamerrum BD. Ponatur ut N, ad conum ,
ABCDK, ira conus EFGHM ad magnitudinem
O. Habebit igitur 8: conus ËFGHM , ad O,
proportionem triplicatam diamerri FH, ad diame-
trum BD. Et quia N, major pouirur uam co-
nus EFGHM , [erit quoque cornus BCDK , lwellüt;
major quum O. Quaproptcr conus EFGHM,
ad magnitudinem O , minorem cono ABCDK
proponionem haber triplicatam diamcrri FH, a
diamerrum BD. Quod elt abfurdum. Ofienfum
efi- enim, non poile conum ad ma nitudinem alio
cono minorem , proportionem ha ere tri licaram
cjus , quam habent bafium diamerri. on ergo
major eft magnitudo N, cono EFGHM. Sed
neque minor cit oflenfa. Æqualis igirur en;
mac proinde conus ABCDK, candeur habet ro- muni).
porrionem ad conum EFGHM, 8: ad N. Lum
ergo ponarur conus ABCDK, ad N, in rriplicata

A a 4 jaro-
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proportione diamcrrorum BD , 8L PH; erit qu»
que conns ABCDK , ad conum EFGHM , in
wundem diametrorum oroporlione triplicata.

uQuoniam veto, quam proportionne-m habenr
conî, candem quoque obtinenr cylindri, eorum
lripli; habebit quoque cylindrus ad cylindrum
proportionem dinmctrorum in balîbus triplicatlm.
Quod ramen codcm modo demonilrabitur, quo
ufi fumus in conis , (î modo loco concrum , 8:
pyram’dum afTumantur cylindri , arque Prifmata-
Sïmiles ig’rur conî, a; cylindri in triplicata ratio-
ne funt diametrorum, qua in balibus. Quod
oliendendum eut.

THEOR. 13. PROPOS. 13.
Si cylindras piano fecerur adverfis planis

paragrêle: Erir ut cylindras ad Cylindrum,
ira axis ad. axem.

SEcetur cylindrus ABCD , (piano GH, paralle-
lo adverfis planis AB, D , quad quidem

feecr, axcm EF, in I. Dico ut cit cylindrus
ABHG , ad cylindrum GHCD, ira cire axer!)
El, ad au!!! IF. Intelligarur enim cylindruS
ABCD, in utramque pattern, una cum ejus axe
8c reâangulo EC, ad cujus revolurionem dt?”
feriptus en cylindras, protraâus quantumlibet!
Sumanrurque in axe produéro uotcunque reâæ
EK, KL , æquales ipii El : ?rcm uorcunque
reétæ FM , MN, NO, æquales ipfi H. Deinde
fer punila I, K, L, M, N, O ducanrur redira
H, KP , LQ, MT , NV , 0X, parallelæ, 8:

zonales reâis EB , FC; qrzæ quidem ad revalu-
tlonem roannguli EC, defcrihent circules GH,
PR, Q3 . Ta. V2, XY , parallelos 8e æquales
circulis AB, CD, 0b æqualirarem femidiamerro-
mm , qua: femper inter le æ uidiltantes circumte-
rumur. Ac proprerea cvlin ri erunt 5P, FA ,
AH, BD, DT, Tl, ZX, ex dcfinirione, com-

pancl-
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pommes totum cplindrum S XY. Quouiam
Vero mm cylindri S , FA , A , fuper bafes æ-
quales Q5 , PR, 8A, 8: fut altitudinibus æqua-
libus KL, EK, 1E, agadas funt, quam cylin-
dri X2, 2T , TD , H, taper æquales bafes
XY , V2 , Ta, CD, 8c fub altitudinibus æqua-
libus NO, MN , FM , IF , ex coroll. pro cf.
u. hujus lib. Eri: tain multiplex cylin rus
8H, cylindri AH , quam multiplex cit axis 1L,
ipfius axis 1E; Item mm multiplex cylindrus
XG , cylindri CG, quam multiplex cit axis 10,
ipfius axis IF. Quoniam autem fi axis 1L
(multiplex 1E , lprimæ ma nitudinis) æqualis elt
axi 10, (multipliai axis I , fecundæ magnitudî-
nis) æquaiis quoque cit cylindrus 8H, (multiplex
cylindn AH , renia maguitudinis) cylindro KG,
(multiplici cylindri CG, quam: magnitudinis) une
ex coron. propofi u. hujus lib. liquet. Si vero
axis major en ne, cylindrus quoque cylindro
major en; Et fi miner, miner in quacunque
hoc contingat multiplicatione; zErit pet dcfin. 6.
lib. y. ira axis 1E, prima magnitudo ad axsm
IF ; feeundam magnitudinem, ut cylindrus AH,
larda magnitude ad cylindrum CG , quantum
magnitudinem. Si cylindrus igirur plano feeetur
adverfis planis parallelo ; erit ut cylindrus ad
cylindrum , ira axis ad axem. Quod crat de-
monflrandum.

THEOR. x4. PROPOÉ.14.
Super æqualibus bàfibus exifientcs conî ,

6c cylindri; inter fe fun: , ’ut altitudines.

81m friper bafes æ ales AB, CD, duo conî un
ABE, CDF, 8: uo cylindriABGH, CDIK, mit,

quorum axes, leu altitudines, «Nain in conîsfiz- 30.
8: cylindris métis axes ipfi fun! altitudines) ’LE, i
MF. Dico" effc conum ABE , ad conum CDF,
8: cylindrum A-BGH , ad cylindru’m CDIK , ut
cil. altitude LE ,’ ad altitudinem MF. Intenda-

A A a y tu:
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tut enim cylindrus ABGH , ad pattes GH, un:
cum ejus ne LE , 8: reâangulo AC; abfcinda-
turque axis EN , æqualis axi MF, 8c circa cen-
ttrum N, intelligatur circulas OP , æqualis 8c pa-
rallelus circula GH, ut fiat cylindrus GHOP,
ejufdem altitudinis cum cylindro CDlK. Quo-
niam i itur cylindri HP, CI, cum humant aqua-
Je: b et 8c altitudiues , æquales film, ex coron.

.1.’dll. propof. n. hujus lib. acylindrus AG , ad iplbs
plgüteandem habebit proportionem. b En: autem cy-

lindras AG, ad cylindrum HP, ut axis, feu
altitudo LE, ad Hum, feu altitudincm EN, hoc
en, altitudinem MF , fibi æqualem. lgitur 8c
cylindras AG , ad cylindrurn CI, critquoque,
ut altitude LE, ad altitudinem MF.

culai. l :Quia veto conî ABE, CDF, funt tertiæ par-
dxyqu’nr. tes cylindrorum AG, CI ; a’ipfi habebunt eandem

cum cylindris proportionem; Ac proinde erit
4 uo ne conus ARE, ad conum CDF, ut altitu-
go E, ad altitudinem MF. Super æqualibus
i itur bafibus cxiltentes conî 8: cylindri, inter fc
Aunt, ut altitudines. Quod oflcudcndum crut.

a. 11THEOR.15. PROPOS. 15.
h Æqualium conorum , 8: cylindrorum reci-
procantur baies de altitudines: 8L quorum
conorum , & cylindrorum reciprocantur ba-
fes de altitudines , illi funt æquales.

1,13, Int æ uales conî ABC . DEF , 8c æquales cy-
XXXI’. S lindrcil ABGH DEIK quorum bafes AB,
il. 4. DE; aXes altitudinesve Lb , MF. Dico bafes
. & altitudines cire reci rocas, hoc cit, elfe ut

AB, ad DE, in M , ad LC. In cylindris
, uidem fic propofitum oitendetur. Si altitudines
’ 2.0, MF , fint æquales, cum cylindti ponantur

quoque æquales; erunt 8: bafes squales , ex
coroll. propof. u. hujus lib. uarc erit ut ba-
fi3’AB, ad .bafin æqualem DE, in altitudo M5 .

fi
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ad altitudinern æqualem LC. Ac proinde bal.
atque altitudines faut reei rocæ. i

Quod fi altitudincs L i , MF, inæquales fue-
rint , fit MF , major, ex qua abfciudatur MN,
ipfi LU , æ ualis; 8c pet N, ducatur planum
0d , bali D , parallelam, ut in feholio propof.
1;. lib. u. docuimus, ut fiant duo cylindri ,
DO , OK. Quoniam i itur æquales ponantar
cylindri ABGH , DEI ; eetit ut cylindras
ABGH, ad cylindram DO, ita cylindras DElK,
ad eundem c lindrum DO. 6ER autem ut cy-
lindras ABG , ad cylindrum DO , ita bans
AB, ad bafin DE, eam æqaales fiat altitudincs:
eItem ut cylindras DEIK , ad cylindrum DO ,
ita altitude MF, ad altitudinem MN, cum ballas
tînt æquales, immo ana 8c eadetn DE. Igitur
erit a ue ut bafis AB, ad bafin DE, ita alti-
tado , ad altitudinem MN, hoc en, ad haie
æqualem LC ; Ac proptetea reciprocæ fiat baies
8: altitudines.

In conî: veto ita eoncludemas propofitum. Si
conî ABC , DEF fint æquales; cran: 8c cylin-
dri ABGH, DEIk, æquales, deum conî (in:
cylindroram tertiæ pattes. Quare ut oflenfum
dt, ex æqualitate cylindroram fequetur, bafcs 8:
altitudines efl’e reciptocas; Ac propterea, ex æ-
qualitate conorum etiam Il: actur, bafes 8c alti-
tudines reciprocas elfe. uod tannin eodem
prorfus mode demonflrari potefl, quo ufi fumas
in cylindris, fi modo fub altitudinibas MN, NF,
conltituantur’duo conî, ut in figura apparet.

Sed jam bafes atque altitudines teciprocentar;
Dico conosl 8c cylindros efl’e æqaales. Quod
quidem in eylindris confirmabitat hac ratione.
Si altitudines LC , MF , fint æquales, cum fit
ut bafis AB, ad badin, DE, ita altitude MF, ad
altitudiuem æqualem LC; erunt 8c bafes AB,
DE, æquales: Ac propterea cylindri faper æ ua-
les bail-s AB, DE , 8: [ab altitudinibus æquah us
LC, MF, æquales orant, ex coroll. propof. u.
hujus lib.

, Quod

l1. J
5111m1;

englue?

cheik-Q

4,!
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Quod fi altitudines fuerint inæqaales, fiat con.

firuCtiO ut prias. Qaia igitur ponitar, ut bali:
AB , ad bafin DE , ira altitude MF , ad altitu-
dinem LC, hoc en, ad haie c ualem MN.
0ER autem ut bafis AB, ad bafin E , ita cy-
lindras ABGH , ad cylindrum DO , cum alti-

fwad. tudines tint æ uales z fltem ut altitudo MF, ad
altitudinem M , ita cylindra: DEIK, ad cylin-
drum D0 , cum bafes tint æquales: erit ut cy-
lindras ABGH, ad cylindrum DO, ira Cylindrus

gydü. DEIK, ad eundem cylindram D0; gldeoqun

tu.un.ù- :-

cylindras ABGH , eylindro DEIK, æqualis erit.
At vero inconis hac erit demonflratio. Si cono-

rumABC, DEF , haïesôtaltitudines recïprocentar,
reeiproeabantur quoque bafes, & altitu ines cylin-
droram ABGH, DEIK , cum eædem En: bafes,
altitudinesqae conorum, 8e cylindxorum. Quam
0b rem , ut oflenfum fait, eylindri, ideoque co-
nî, earum terri: partes, æquales erunt. De-
monflrari tamen pareil eudem modo conos cire

uales , quo oflendimus cylindras æqnales elle.
Équalium igitur conorum 8: cylindrorum reci-
procantur bafes a: altitudines, 8re. Quod en:
demonllrandum.

PROBL. I. PROPOS. 16.
Duobus circulas cirez. idem centrum exic

fientibus , in majori circulo polygonum æ-
qailaterum , 6c pariam laterum infcribere ,
quad non tangat minorem circulum.

Slnt duo circuli ABC , DE, cirea idem cen-
trum F , opotteatque in majori ABC , infcri-

bete polygonaux æqurlaterum , cujus latent nu-
Inero ’ eontinentar, non tangens minorem
DE. 0 xtîndatul; r cagna: F, reâaatAC, ge-
eans cirai am in sumac petducaux: 6H, ad Ali, perpËn iealariÊ, qu: tanz
set circulum DE , in E , ex coron. propoc Il;
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lib. 3. Quoniam i itur area: AGC , major et
area GC, fi ex A C , auferatar dimidinm AB,
a: ex refiduo B0 dimidium BI , à ex refiduo
1C , dimidiam I , 8: fic deineeps ; relinquetar
tandem miner arcus quam CG , pet lemma pro-
pof. a. hujus lib. Sit i itur gant area: CK, arcn
CG, miner, 8: fabten atur reâa CK. Dico re-
âam CK’, elfe unum latus polygoni infcribendi.
Si enim arcus B1, dividatur in partes namero 8:
magnitudine æquales partibus arcas CI ; 8: qua-
drans AB , in totidem partes æquales dîvidatur,
in quot divifus en quadrans BC ; nec non ferai-
circulas AHC, in totidem partes, quot continet
femicircalas ABC ; deinde omnibus arcubas re-
âæ lineæ fubtendantur, bqaæ æquales quidem hm
erunt ipfi recta: CK , eo quad arcus arcul CK, l
æquales fubtendant: Defcnptum erit polygonam
in circulo ABC , 8: æquilaterum , 8: parium la-

,terum’. uod quidem non tangere circulum mia
norem D , ita oficndetar. Ex K, ad AC, de-
mittatar perpendicularis K1. i, feeans ipfam AC,
in M. Quoniam igitar anguli GEM, KME’,
mai faut; r erunt reétæ GH , KL , parallelæ. «9pr
Quare cum reâa CH , rangat circulum DE, in
folo punâo E; rcâa KL, erit tota eXtra diâum
circulum, nec anquam ipfum continget, uod
nunquam cum reéta GH , conveniat. une
igitur minas refila CK , quæ longius à circulo
DE , abefi, quam KL, circulum DE, ranger.
Ac propterea neque alia latere polygoni rnfcripti,
cum æ ualia. fiat lateti CK dideoque æqualiter 41m5;
cum C , à centro F , dident, crrculam DE,
contingent. Duobus itaque cireulis eirea idem
centrum exifientibas , in majori circula , 8re.
Quod erat faciendum.

COROLLARIUM.
Bine au mmifefium . fi ab entremîtes: lauriepolfi

goni infcripti . quad cum diantre convenir. ad diane-j
tram ducamr perpendleuhrir. lune nulle nodo circulum
giaour: podacentingm . lad m une ipfarn cadote;
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Huyufmodi enim ce lima K1. . qu: cum dneatur ab
aucune panax: K. lacerie CR, cum.dmerro AC.
convenientia. ad AC. diamantin perpendicularia, (and:
qfl: non ranger: circulum DE. .

a; ÎlPlROBlL. 2. PROPOS. 17.
Duabus iphæris cirea idem centrum exi-

fientibus, in majori fphæra folidum polye-
drum infcribere , quod non tangat minoris
iphæræ faperficiem.

148. SInt daæ. fphæræ ABCD,, EFGH , ’circa idem
six-HI; ,- centtum I, oportcatque in majori ABCD,
fg. r; inferibere folidam polycdram, feu multilatcrum,

,qaod non tangat minorem fphæram EFGH. Sc-
centar amb: fphæræ plano aliquo per eentram,
fin: ne communes feétîones faélæ in fphæris plana
AB D , EFGH, quæ circuli erunt, ex dcfcrip-
rione fphæræ, habentes idem centrum fphærarum
I. Nam femieirculi, ad quorum circumvolutio-
nem fphæræ defcribuntur, circumduéti con tuent
feâîonibus ABCD, EFGH. Quare au: celio-
nes circuli crant. Vel cette, quia omnes limez
même endentes ex I, ad pcriphcrias feétionum (un:
æqualcs, cum ducantur ex centro fphæraram,
ad earum fupcrficiem; emnt ipfæ feâioncs circu-
li, cx definitione circuli. Dueantur in his cireu-
lis diarnetri AC, BD , fefc in centre I, femmes

v ad augulos rectos , ut fiat quadrantes AB, BC,
"a, dyade CD DA , 8re. a Deinde in majori eircalo

. ABÔD , infcribatur polygonam non tangents mi-
norem circulum EFGH. Quod quidem ut fa-
cilias omnia demonltrentur, in hune modam cfli-
ciatur. Ex G , ad EG ,. ducatar perpendicularis
Gg , ad cireumferentiam arque circuli ABCD,
quæ circulum EFGH , tanget in G , ex coroll.

tiqua"; propor. 16. lib. 3. Et ree’tæ Gg , bapplicetur in
" . circule ABCD , méta æ ualis Ac. Quia veto

. arcui Cg , intelligatur fa tendi recta , ut fiat tri-
Çryqn’arl angalam GCg, clams Cg, .oppofitum maJOri an-

gmo a
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gulo , nempe .reâo , majus e11 .Iatere 6g, quad
minorî angulo opponitur, mmuum acuto; erit
quoque reâa Cg, major treâyAe; ac proinde
meus Cg, arcu Ac , major-eut , ut confia: ex
fcholîo propof. 2.8. lib. 3. Abfcîndatur ergo ar-
cus.Cd -arcuî vAe, æqualis. uod fi ex qua--

,drante ,- dimidium auferatur L, 8c ex reli-
dquo«CL, .dîmidiurn LK , 8c fic deinceps; relio-

uctux tandem .arcns miner arcu Cd, feu area
e, pet lemma propof. z. lib. hujus. Si: ergo

jam arcus .CK, minor; Erîtque teck CK , fub-
tenfa miner qua’m.re&a Ac, hoc cit, quam Cg, l
ex fcholio propof. 1.9. lib. a; Dico igitur, tee-4113m
&am CK, elfe unum latus polygonî æquilaterî
infcribendi. Nam cum reGa fubtendens arcum
Cd, minorem arcu Cg, non tan at circulum ï-
EFGH, ut ex demonfiratione præce entîs propof.

,patet; multo minus rada OK, fubtendens arcumën-ï’: -’
minorem arcu Cd , eundem circulum tanget.
Rurfus duéta diametro KN cerîgatur ex centra "gag,
I , ad plana circulorum AÊCD , EFGH per- ’
pendiculnris 10 , occurrens fuperficieî Ïphæræ
majorîs in O; Et pet raflas 01 , AC, 8: 01,2": :. ç.
KN, plana ducnntur , fquæ ad circulum ABCD, f mm
recta crunt , etficicntquc communes feâîones , ’ - a.
circulos, ut jam diétum en, quorum femicîrcnli
(in: AOC, NOK. Quia veto anguli 01C, 01K,

’rcâî 111m, ex dcfin. 3. lib. n. gquadrantes c- MM"?
runt OC, OK; arque adco cum circuli ABCD, mua. "
AOC, NOK , æqunlcs fillt, quod earum diame- C
tri (in: 8c Iphæræ majorîs dinmctri, crunt quoque
quadrantes CD, OC , OK, æquales. Si igitur
arcus DL , in tot- partes æquales dîflribuazur in

uot dïvîfus fuît nrcus CL; 8c quadrantcs ,
K, in nrcus .numero 8c magnitudine æquales u: 2 a

arcubus quadrantis CD; bErunt méta: his omnî- 3m
bus arcubus æqualibus fubtcnfæ , nimirum CK ,
KL , LM , MD , CP, PQ, QR, R0; K8,
8T, TV, V0, æ ualcs. Conjunétis autem reâîs
PS , QI, KV, emittanmr ex P, 8: S, ad pla-
num circuli,ABCD, perpendiculares PX, SY,

i qua
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in... son: in communes Monet AC , NK, adent;
k a. nul. [eunuque inter te paraiieiæ.

Quoniam igitur trianguiomm PCX , SKY ,
anguii PXC, SYK, recti fun: , ex dcfin. 3. lib.

humait. 181 anguii PCX, SKY.’, astrales, quad a:
a aies fint petipheriæ AOP, OS, quibus in-
fi unt; (Nain fi cx famieirculis AOC, NOK,
æqualibus demanturatcus æquaies CP, K8, r9
iiqui arcus A0? , NOS, æquaies quoque erunt.)
Erunt duo anguli PCX , PXC , trianguii PCX ,
æ aies duobus anguiîs SKY SYK, trianguli
S Y. Sunt autem 8c iateta , 8K , reûis an-

mguiis oppofitn. æguaiia; mlgitur reiiqua iatera
PX, X0 , reliquis laterîbus SY . YK, æquaiia
crunt. Quare cum reâæ PX , SY , æquaies fint

333.".3 &paralielæ; fi conneâatur reâa XY, naqualcs
nuque erunt 8: paralleiæ PS , XY ,-intet rare.

o MIM- oAt qui: 8: "3&3 CK , XY , paraiieiæ fun: ,
quod iatera IC , 1K , proportionaiiter feâa tint.
(Si enim ex femîdiametris IC 1K, æquaiibus
demantur æquaies tafia (x , KY , reiinquentur
8: 1X, lY æquales; Ac proinde erit, ut 1X,

Il). and. ad XC, îta ÎY, ad YK.) pEtunt paraiieiz quo-
,que P8 CK , inter fe, cum utraque paralieia fit

a 1,.J.îpfi XY’, qideoque cas conjungentcs reâæ CP ,
" K5; in eodem cum ipfis piano (liftent. Toium

i itur uadriiaterum CKSP , in une erit piano.
àuod 1 ex Q, 8c T , demittamur ad pianum
circuli ABCD perpendiculares, a: conneâantur
re&æ QC, T18, ofiendemus fimiiiter CK, QT ,
elfe parallelas; atque adeo ipfas PS , QT, inter
fe paralleias elfe, cum eidem CK2 fin: puniielæ,
totumque quadrilaterum PST , in une cire pla-
na. Entier: ratione in uno en: piano quadrilate-

l fini. rum QTVR. rEil autem 8: trianguium RVQ1
- W in une iano. Si igitut endem confiruaîo ahi-

beatut upet reiîqua latera KL , LM , MD,
duétis feiiicet quadrantibus 0L, M0, 0D, nec
non in reiiquis tribus quartîsl, ac reliquo hemî-
fphzrio, ut rota fphæra major repleazur madri-
htctîs, &trianguiis, qu: Emilia [ont prædiais inter

qu:-
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mal-antes 0C , 0K , fupcr latus CK, confitu-
is, infcriptum cri: in flihæta majori foiidum

poiyedrum circuznfxz’ptum diétîs quadrilateris at-
quc triangulis. Hoc ergo dico non tangue fphae-
ram minorem EFGH.

Ducatur enim ex I, ad pianum CKSP, perpen-
dicularis IZ , commâanturque reétæ 2C, 2K.
Cadcrc autem perpendicularcm Il , imra uadri-
latcrum CKSP , in fcholio fequenti oflen emus.
Quonïam igitur ex dgfin. 3. lib. n. angulilZC,
IZK, rcéti funt; refît quadratum redise 1C; qua-
dratis rcé’tarum [Z , 2C, 8c quadratum reflæ
1K, quadratis rcèiarnm IZ, 2K, æquale. Cum
ergo quadmm ruilai-nm æquaiium 1C, 1K, æqua-
lia fint , crunt 8c quadrant tcdntum Il , 2C ,
uadratis refinrum Il, 2K, æ ualia Ac proin-
c dompta communi quadrnro l , reiiqua qua-

drata reétarum 2C, 2K , æqualia erunt, ideoque
8C îpfæ méta: ZC , 2K, æqualcs. Similitct offen-
demus radias , quai: cx Z , ad PS ducentur, z-
qualcs cire 8c inter fe 8c mais 2C, 2K. Quare
circulus ex Z , ad intervallum 2C, defctiptus
per quatuor punch C, K, S, P, tranfibit. Ea-
dcmëuc ratione circa reliqua quadrilatcra PSTQ,
QT R, 8: triangulum RVO, circulas delcribi
poire, demonflrabîmus. Quoniam vcro , ut po-
lica ofltndemus, angulus CZK, ohtufus efi;
rerit uadratum rcéïæ CK, majus quadratis refila-
rum C , 2K; idcoque cum hæc quadrata æ-
qualia tint, majus erit quadratum méta CK, du-
plo quadrati même ZC.

Ducatur ex K, ad rcflam AC, perpendicularis
Ka. Cum igïtur AC, dupla fit ipfius AI, 8c
An, major fit , quam A], erit AC, minor du-
plo ipiius A3. Quam 0b rem cum fit, au: AC,
ad A3, in rcâangulum fub AC, 3C, ad rechan-
gulum fub Aa , aC, quad bafes horum métan-
gulorum fint AC , Aa, 8c eadem altitude aC ;
erit quo ne reâanguium ’fub AC, 3C, minus
duplo te anguli fub A3, 3C. xEfl autem re-
flangulum fub AC , aCB,bæquaic quadrata rcâæ

C

n «au!

tu li;

u nfing

x infini
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CK, 8c reâangulum Tub An , aC , æquale qua-
drato refis: Ka; quod méta CK, inter AC, aC,
fit media proportionalis; de reâa Kg , inter A3,
aC, ex corail. pzopof. 8. lib. 6. (li enim conne-
éterctut reâa AK, fierez triangulum rcétangulum
ACK.) Igitur 8: quadratum recta: CK , minus
erit duplo quadrnti rec’Ïæ K11. Ac propterca cum
quadratum mâte CK, oltcnfiim fit malus me

uplo quadrati reâæ ZC, erit quadratum rcétæ
Ka, mains quadrato rec’tæ ZC. yQuoniam veto
quadratum redue lC , æqunle cit quadratis reflu-
rum Il, ZC , 81 quadratum teéiæ 1K, quadra-
tis reétàrum la, ah ; Sumque æqunlia quadrata
reétarum æqualium 1C , 1K , crunt 8c quadrata
reétarum-IZ , ZC , æqualia quadratis reflarum
la, 3K. Si ergo ex his dematur quadratum ma-
jus, trempe recta: 21K; 8c ex illis minus , videli-
cet même ZC, erit reliquum quadratum reâtæ’
Il, mains quadrato relique retire la; ideoque
recta Il , major quam mita la. Quaproptet
cum puncium a , non tangat fphæram minorem
EFGH, quad pet coroll. propofi præcedcntis re.
de Ka , rota fit extra diélam fphæram; muito
minus punélum Z, longius diflans candcm fphæ-
ram continget. Ac proinde cum omnia alia pun-
fta plani CKSP, langius abfint à fphæra EFGH,
quam puntium Z, ut inox oflendemus , non
tanne: planum CKSP, fphætam EFGH.

Sed 8c expeditius ex ipfa fare coniiruâione fic
garce oltendemus , planum CKSP , non tangcre
fphæram minorem EFGH , fi prius ducntur recta
le, hoc modo. Quoniam et conitruélione citen-
fum fuit , rectum CK, minorem effe rafla Gg:
zEfl autem CK , major quam ZC, quad angu-
l-us CZK , obtulhs fit , ut max demonflrabitur;
multo inaior erit Cg, quam 2C; Ac proptcrea
quadratum redise Gg , malus quadrato reétæ ZC.
aQuia veto quadratum mais: 1g, æquale cit qua-
dratis ttéïarum lG, G3; 8c quadratum reétæ
1C, quadratis rectarnm Il, ZC; funt autem
quadrata tcetarum 1g, JC, æqualium æqunlîa;

crunt
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erunt 8c quadrata reclarum IG, Gg, quadratis
reciarum Il , 2C , requalia: Dempto ergo illinc
quudraro rectæ Cg, 8: hinc uadraro recta: 2C;
relinquctut quadratum reélæ G, minus quadrato
reçue Il; Ac propterea rafla 1G, miner, quam
Il. Qunm ab rem, cum 1G, lit fphæræ mino-
ris EFGH , l’emidîametcr , exiliet punetum Z ,
extra eandcm fphæram; Et proinde, ut prius,
plunum CKSP , lphæram EFGH, nequaquam
continget.

D’lCthI’ rurfus ex l, ad planum PSTQ, per-
pincïcularis lb, eritquc b, centrum circuli circa
PSTQ, deferïpri, ut demonfiratum «il; Connexis
Ëutem redis bP , 1P , cum angulusdle , reclus
It, ex . daim. lib. n. berit qua ratum reétæb . l

1P, æquîie quadratis trélarum lb, .bP. Quia 47W
Vera 8c quadratum recta: IC, (quad æquale (rit
quadrato reélæ lP, 0b æqualitatem reéiarum IC,
IP,) æquale cit quadratis reéiarum lZ, ZC;
erunt quadrata rcétarum lb , bP, quadrntïs recla-
rum Il ZC, æqualia; Elt autem quadratum
recta: Z , mains quadrato rcélæ bP, quod 8c
linea ZC, major lit , quam linea bP , ut poflea
olleiidemus. Reliquum igitur quadratum reâæ
lb, reliquo quadrato reâæ IZ, majus erit; ideo-
que 8c linea lb, major quam ilnea lZ: Ac pra-
inde multo magi) punétum b, extra fphæram,
EFGH, exifiet. quam punâum Z : proptereaquc
multo minus planum PST , uam CKSP, tan-
get fphæram minorem EFG . odem modo de-
monürabimus, quad neque reli na plana fphæ-
ram didam contingere pofiint. (buccirca, du.
bus fphærîs circa idem centrum exiltemibus, in -’
majori fphæra folidum polyedrum infcripfimus ,

uod non tungar mînoris fplnerœ fupetficiem.
ôuod erat faciendum. V

COROLLARIUH.’ 5
j Ex iit , que demonilrata faut . 111111in et! , fi in
quark alia lbhzra defcriharnr Quidam polyedrum Enfile

’ B la a pre:
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panât) folido palyedro , proportiunem pnlvedri in un:
fpnæra ad polyedrurn in alter: fpiæra (il: rriplicatam
que , quam habent fphærarum diametri. Nana fi ex
centri: fphærarum ad omnes angulns bnfium, diflorum

lycdromm «a: lintæ ducantur. diflribueniur polyedra
un pyramide: numero æquzles. 8c fimiles , quaium ho-
mologa Inter: (un! famidiametri fphzrarum; ut mnlht.
fi intelligarur harum fphænrum minor intra majorem

j cire: idem centrum lefcripta. Congrucnt enim fibi mu-
tualine: Mûre na: àctntri: ad bafium meulas; obfimili-
tuJInem baiiurn : Ac proprerea pyramides efficientur fi-

. miles. mire cum finzulz pvramides in una fphæra ad
611,2qu pyrami 1e! illis fimiles in airera (piner: habeant
proportionem triplicatam laterum homalogorum. hoc (il,
femidiammorum fphærtrum , ut 00th ex corail. pro-
polï 8. hujur lib. Sint autem. ut un: pyramis ad unam
ryrachm , in otarie! pyramides. hoc en. folidum po-
ycdrum ex ipfis compati-nm , 21 amusa pyrimiJes . id

eû. ad folilum polyedrum ex ipfit canititutum: [dab-shit
uoqu: polyedrum unius (pliant ad palyedrum alterius

piner: proportionna triplicatam fcmidiamerrorum. arque
and» adeo diametrorum fphzrarum , arum femidiamctri arque

diametri eanlem tubant proportianem.

S C H 0 L I U 1U.
Qmmîm une ne nimir longe demonflratio fie-

rez , nonnulla in en affirmpra fumant , Il! mm;
que ramer: nandum [24m demanflram; idcirco en

’nunc brumer à nabi: mm: demonflranda.

1’48. Prima»; itague oflendenduo: cfl, pennon Z. m-
XXXVI. der: item: quadrilaterum C K3 P , 65’ «galant C 2K,
fig. a. in quadrilatero CKSP , :1]? obturant. Quod au

tommodiur fiat ., defiribatur cirre dictent quadrilate-
rum ex centra Z, drain. nonidi» igitur in fi-
gura prima efl ut 1K, ad K , in IT, ad TX,
(quad par taro". propaf. 4. lib. 6. "languir: ICK,
1X1", fimilia fun.) Efi autem 1K . major, gnan

ÔÆQIÎM- 1T; duit if K0, major quam TX. Cam r itur
TX, Audit [à offenfia ipfi 8P 5 erit 7:0;qu C,
major quam S P. Âtprapzerea in [me faundafigura, aux:
CK, major erit et": SP, ex fibolio propaf. 2.8. lit.

-.-.----æ
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3. eQure mm ont: CP , K8 , and CK , in: «81465:
(quam , quad 69’ En: CF, K8, ipfi KG, firme
fin: que!!! demonflrart , (fnbtendnmur mon ara-
ba; rirmlorum æqnalibnr, ut a: (ordination: figure ,
prime ronfla: ) "un: quoque "tu: CP , K8,
ana P8, majorer; Aulne idem-o uilibet aux:
CK, CF, K8, quadrant»: circuli KSP , exte-
det; arque à fmirtralo [aperditufl a: proinde mul-
to mugir figurante»: 8P, mima erit fimitirmlo. Ex
que fit, natrum Z , mon eflè in illi: fignolerait, [2d
extra, nimirum in!" quadrilaterum C K8P. Es-
dem ratina: aflendemu , perpendicularer et I, m1
plana aliorum quadrilaterorm demiflàr, 71min ([5
Il: rader: hum andrilatern; ne: non (9’ perpendi-
cularem ex I , ajtrùngulum 0.1V , durtam, radera
mm ipfum. Quint 1:15:10 aux: CK , quadrant: m4-
jar off; angulru CZK , obtufiu erit. nempe rada
major , tu»: angqu recto in centre fabrendæmr qua-
51mn: circuli, on pafin’rnm e]! ex fibolio propojÎ 27.
ü. .

81’35"10 demonflrandxm e]! , mm alio parfila
quadrilateri GKS P, Iongitu datura l , abrjflr, quam T13;
purifiant Z. Sumatra "in «Manque aliud par xxxn,’
du»: b, in, quadrilatero C 8P , (9’ adiungantur fig 3.
"(Le Il; , 2b. Qnoniam ergo "gain: IZII , reflux
(fi, ex defin. 3. lib. Il. fEri; [aux illi appvfimm f mm
111, naja: leur: [Z , quad minori "gala [b2 , m’-
minm mm . oppom’tur 5 A: propterea punflum l: ,
[engin à "une l, dflat, quam pantin»! Z. Simi-
li ("gramme (ontludemm, mutin alio flafla longim-
dianre.

Tertio, a: ultimo probamlum a]! , "En": ZC,
majorent MI: "624 bP. Quod ut caprin: fiat, damon-
fimndum pria: "il, "au": P8 , majorent cf: rafla

7. Dejrribntur (par pant- prime figura , sa 7-1
wadelicet , que tantinet" jèmidiamnrî: [C , 1K , xxxyz!

10 . (9’ quadrautilmr OC , 0K. En Buridan-tr h. .,
deinde ex Q, 59’ T. 4d planant eirnli ABCD, un
que a]! triangule»: ICK , perpendicularu QI, 7m,
que in carminant [rainer IC, 1K», radent, 838...!

en»: ne inter f" var-aile]: -fl de "au PX. h sansq ’ B b 3 ’ 5?:
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g... ST, duaux: Q1101! fi adjungatur ".54 la"; "un:

QT, ml, parallelt à? canule: ,. quemadmodum (fien-
i, hlm... [un fait parallcla: MIE U a sa!" P5, XT. i nia
, mm ml , ipfi C K . paralle a (Il s uod laiera C.

1K , proportionaliter fin: [:624 in , Es’ un. mlan’
hmm diximu: de reâa X T 5 kart»: ploque ml, X T, pa-

rallela. 01mn erit ex «roll. propaf. 4. lib. 6. tu
1T, ad 72?. in: la! , ad au], cfi autem 1T. major

lqma’nt. quam lm. llgintr 65’ TX. major erit quam ml;
A: proinde if P3, qua tqualu cf! ipfi XT, major
erit quam QT, qui: aqaalù (fi ipfi ml.

118 , Ha: erg?) demonjlrala . defiribainnr ex (zani: Z,
Hz". à, dru quadrilatera C K51), PSÏQ, circali, cg"-
k- f. dianmrque à «nui: rafla ZC, 2K , 23 , 2P.

6P, 68, b7", 61L Si igitur ZC . mon credatur ma-
jor. quam 5P , erit ml «pull: , ml miner. Si:
prima»: agnelin Quia ergo laiera ZK ., ZC , c-
qualia pintant!" lanrihm b3 , 6P , (9’ bali: KG ,

ngfw major (Il lm]? P8; ment «gala: KZC , major
mygale So’P : Eudern ration: major erit au, alu:
SZP , angulo 76g Il: funin») bafer K3 , CP,

nana liajibtu 5T. PQ, [au and" narrent anguli K28,
a CZP, anguli: 567", PbQ, agada. Igitur quatuor

anguli ad Z , majore: en»; quatuor anguli: ad 5:
San: autem 6’ taule: , un: Mm il , quam illi
fumer reÂÎÏI fiat mygale: , tx caroll. a. profil; 1;.
il). x. quad (Il abjurdm. Nul igltur agnels: efi

"(la ZC, rafla bP. .Si: deinde ZC, nia" , un 5P. Et abfimdax-
tu bu, b4], br, bt. ipjî: "C . 2K. ZS, ZP, a-

. ajut. quam, conneélauturqa: "a: na, r, n. tu, on:
paralltlc un: "au P3, 3T , Q. QP . en quad
"de a nain": [un [un proportùualiter ; a: pro-
inde , a: «roll. frape]: 4. lib. 6. tri: a; las , 4d

. . 8P , in ba. ad au. Cam ergo H, major fit quam
figurait. 5’, perit 65’ 8P , uajor quam . Éduquer.-

au: majora "au 8T, TQ. ë) . real: fr, N,
tu 5 Ac proptcna un! s , miam fit. quam CK,
Es’ 3T, P . and" rani: K8, CF; Cf TQ.

a * miner guru S, très; une au, gr, r: , tu , m:-
mm mm 0K. K5. 8P, PC. Quare un rebut

1 a ’
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6:1, 6q, 6r , 6:, «en? ZC, 2K, ZS, Z’P,fian
«canuler; qerth anguli ad Z , majore: angulie ad, 413,1);an
b : Jan: autem fis’ æquala, qaod tan: illi, que»! bi
finit quatuor n’ai: «gaula, ex enroll. z. prapaf. Un
lib. 1. Quod ejl a fivdum. Nm igitnr miner a]!
recta ZC, quam bP: Sed neque aquali: efi alignfa;
filnjor figiez" efi. Quod erat glandendum.

THEOR. 16. PROPOS. 18. gy)
Sphæræ inter fe funt in triplicata ra-

tionc fumum dlametrorum.
In: duæ Iphæræ ABC, DEF, uarum dîametrî 7431
AC, DF. Dico fphæram A C, ad fphæram X101",

DEF, habere proportionem triplicatam diametri fila 6:
AC, ad diametrum DF. Si enim hoc non con-
cedatur, habebit fphærn ABC , ad aliam fphæram
GHI, minorem, Vel KLM , majorem, uam
DEF, triplicatam Ëoponionem diamctri A ad

.diamctrum DF. abeat primum fphæra AËC,
ad fphæram GHI , minorem fphæra DEF, pro-

onioncm triplicatas: diamctri AC, ad diametrum
F ; intelligaturque ,fphæra GHI, concentrîca

fphæræ DEF. a lnfcnbatur in fphæra majori "7.1013
DEF, polyedrum DNEOFPQR, non tangens -
minorem fphæram GHI ; Atquc huic fimile po-
lycdrum ASBTCVXY , infcribatur in fphæra
ABC. Quonîam igîtur fouîtur proportio Iphæræ
ABC, ad fphæram GH , triplicata proportionîs
diamctri AC, ad diametrum DF : En autem pct
coron. præccdcutîs propof. 8c Broportîo olyedrî
ASBTCVXY , ad polycdrum NEOFP R, tri-
plicata proportionis diametrî AC, ad diametrum
DE: Erit ut fphæra ABC, ad fphæram GHI,
in: polycdrum ASBTCVXY , ad polyedrum
DNEOFPQR. Quare cum fphæra ABC , major
fit polyedro ASUTCVXY , berk 8: lphæra GHI, blfltfirt;
major polycdro DNEOFPQR, pas zozo. Quod
cl! abfiudum. Non îgitur habebit fphæm ABC,
ad fphæram GHI , minorem fphæraDEF , propor-
tionem tripth diamari AC addiameuumDE.

Habeat facundo lphæra AËC, ad fphætam

Bb 4 . KLM,
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KLM , majorem fphæta DEF, pro ortioncm
triplicatam diametri AC, ad diametrum F. Cam

- igitur «x coroll. ptæccdentis propofi & polyedtum
ASBTCVXY , ad polycdrum DNEOFPQR , ha-
bzat proportioncm triplicatam diamctn AC, ad
diamctmm DF; Erit ut fphæra ABC , ad fphæ-
mm KLM, ira polycdrum ASBTCVXY , ad po-
lvcdrum DNEOFPQR: Et convntcndu , ut
fphæra KLM , ad fpnæram ABC, ira polycdrum
DNEOFPQR, ad polyedrum ASBTCVXY : El!
autem cx diâo coron. præccdcnris propofitio-
ms olycdrum DNEOFPQR , ad polyc-titum

. ASBËCVXY , in triplicata proportione dinmctri
DF, ad dialnctrum AC. Igitur 8c fphæra KLM,
ad fphæmm ABC, erit in triplicata proportionc
diamctri DF, ad diamctrum AC. Ponatur ut
fphæra KLM, ad fphæram ABC, ira fphæra DEF,
ad aliam f hæram an. Habebit igitur 81 lbhæra
DEF, ad phæram Zab, proportioncm triplicatam
diamctri DF , ad diamctrum AC. Et quia fphæ-
ra KLM, major ponitut, quam fphæra DEF,
crit quoque fphæra. ABC, major quam fphæra
Zab, Quaproptcr fphæra DEF , ad fphæram
Zab , minorem fphæra ABC , proportionem ha-
bct triplicatam diametri DF , ad dînmctrum AC.
Quud cit abfurdum. Oltcnfum enim cil, non
puff; fphæram ad fphæram alia lbhærn minorem,
proportioncm habcrc triplicatam dinmctrorum.
Non ergo habcbit fphæra ABC, ad fphæram
KLM, majorem fphæra DEF , proportioncm
triplicatam diametri AC, ad diametrum DF: Sed
ncque ad minorem habct , ut demonflrntum dl:
Igitut hnbcbit ad fphæram DEF, proportioncm
triplicatam diametri AC, ad diamcttum DF.
Sphæræ icaque inter fe funt in triplicata rationc
fuarum diametrotum. Quod erat oflendendum.
’3 COROLLARIUM.Hinc fit, in elfe fphrram ad fphæram , ut polyedrum
in il]: defcriptum ad polyedrum fimile in hac defcn’p-
mm. 03h nm (placera ad fphænm. quam polyedrum
la polyedrum baba triplicanm diamatrorum proponio:
un . a: (le-tonitruant en.

. i F I N I S.
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Errata typographîca quæ inter relegendum
mihi occurrere , hoc modo corrigea Be.
nevolus Leélor.
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