Notes du mont Royal

WWw. notesdumontroyal com (o

Cette ceuvre est hébergée sur « Notes
du mont Royal» dans le cadre d’'un ex-
posé gratuit sur la littérature.

SOURCE DES IMAGES
Google Livres



XI. ET XIL
SOLIDORUM,
Cum Explicationibus , & Demon-

ftrationibus

CHRISTOPHORI CLAVII,

In ufum Auditorum fuorum-
adornati & editi;
A
JOANNE HENRICO Vax LOM.
Philof. Do&ore , ejusdemque Facultatis,
ut & Mathefl. Profeflore Otdinario.
Qui brevem Narrationem Hifloricam , de vita,
ac Elementis Euclidis;, addsdst, '
Adjeftls tabulis #neis nitdioribus &
accugationibus. |

X /r ] ") I p
" 4 . ¥
iy A h
3 AUOR azﬁ «

% 0. pbitgoe e argg

AMSTELODAMI,
Apld HENRICUM VIEROOT,
MDCCXXXVIL -




Baysrische

Stactosivlioinak
Mundi-en




— — - -~

— A e+

ILLUSTRISSIMIS , NOBILISSIMIS,
GENEKOSISSIMIS
VIRIS,

ACADEMIA

DUCATUS GELRIZ , ET COMITATUS
ZUTPHANIE ,

CURATORIBUS

D. ADRIANO COMITI pe LYNDEN,
Domino in Nederhemert , Burg- gravio
Neomagenfis Imperii ; Satrapz Regionis
Cuikenfis ; &c. Ad confeflum Fotentiﬂi-
morum ordinum Foederati Belgii dele-
gato. &c. &c. &e.

D.. LEONARDO ' ESSENIO,
Medicine Doétori ; Civitatis Bommelienfis
Confuli ; ad reditus publicos Tetrarchie
Neomagenfis curandos, ac quondam ad
Collegium Ordinum Generalium feptem
unitarum Regionum Delegato. &e. &e. &e.

D. FRANCISCO JOANNI BARONI

DR

 HEKEREN,

Domino de Enghuyfen ; Civitatis Dodeche-
mi Confuli ; urbis atque agri Doesbur-
enfis Judici ; Ducatus Gelriz quafton
upremo ; & ad concilium ordinum foe-
deratorum , quod eft Hage comitum,
Delegato. &e. &c. &e.



D. EVERH. JOANNI BENJAMINI
BARONI o GOLSTEIN.
Domino in Appel ; Ordinis Teutonici
Magiftro ; Civitatis Zutphanienfis confuli;
camere rationum , ducatus Gelriz , &
comitatus Zutphanie prefidi. &e. &e. &e.

D. ALEXANDRO BARONI pe DEDEM ;
Domino in Vosbergen, & Werfhorft,
Arnhemiz , & ore Velavice judici ;
Prefettur2 Dornfpyckenfis ex Equeftri
Ordine Prefidi ; confeflus Prazpotentium
Procerum, qui reditus publicos 1'etrarchiz
Velavice curant, Prafidi; Gymnafii Ve-
lavici Curatori. &ec. &c. &e.

D. ANTONIO a WESTERVELT,
Domino in Effenburg ; Civitatis Hardero-
vicene Confuli; ad collegivm Ordinum
Generalium , feptem unitarum Regionum,
& Cameram Tributorum Velavie quon-
dam Delegato ; Gymnafii Velavici Cura-
tori. &e. &e. &e.

NEC NON
VIRO AMPLISSIMO, NOBILISSIMO,
CONSULTISSIMO.

D. SAMUELI ESSENIO,
J- U. Doétori, Curie Ducatus Gelrie ,
& Comitatus Zutphanie, Senatori extra-
ordinario ; Publicorum Redituum Maes-
landiz , & Oofterwyck queftori; & Cu-
ratoribus Gelro- Zutphanice Academicz a
fecreus &c. &c. &c. :

S.P. D.
-+ JOANNES HENRICUS van LOM.

e gl T, T e e,



DEDICATIO.

f clidis Elemen-

torum -, cum
Chriftophori Cla-
vil , praclari fa-
ne Mathematict ; Demon-
ftrationibus adornatam’ Edi-
tionem ; privatis noftris In-
' fticutionibus deftinatam , 1p
lucem produco publicam :
Veftro illuftri Nomini, VI-
RI NOBILISSIMI ET
AMPLISSIMI! confecra-
re eam, ac dicare meum ef-
fe offictum cenfui. Tuftiffi-
mz enim mihi caufe funt
variz , quibus hoc opufcu-
T 3 lum




DEDICATIO

lum veftrss illuftribus infcribere
nominibus , me obftiiGum
efle fentio. Etenim fi me-
cum reputo , Vos Acade-
miz noftre curandz prapo-
ficos efle, eique augende &
amplificandz . egregiam &
maxime laudabilem operam
navare ; nemini majori jure,
hunc libellum noftra cura ,

ea qua apparet forma , pri~ -

mum edendum, 1n Acade-
mia veftra paratum , quam
Vobis, qubus Academiz
noftrz cura commifla. eft ,
offerre ac dicare me potuifle
judicavii, Cut enim plus
deberem , quam Vobis, qui
nobts ad hzc ornanda, pu-

blici-



DEDICATIO

/
blicique juris facienda, otia
dediftis © Acceffit, Vos jure
optimo 3 me exigere poffe
fpecimen aliquod eorum, quz
cum Auditoribus- noftrs ,
fuper Mathefeos principiis
tracto : ac mihi Geometri-
corum exercitiorum , quibus
ftudiofam juventutem imbue-
re ftudeo , Vobis rationem
ele reddendam. Et quod
incrementa addit, eft, quod
Vobis etiam Temporis ex
occupationibus quotidianis e-
repti , rationem aliquam
perfolvere officii mei efle
exiftimavi. Praterea cum
ab co tempore , 3 quo ad
Veftram A cademiam aceeffi,

T 4 me



DEDICATIO

me maximis beneficiis cu-
‘mulaftis, & etiamnum favo-
re veftro profequimini ; pri-
mam , qua fefe mihi of-
ferret , occafionem ample-
&@&endam effe putavi, ut de-
bitx mexz obfervantiz , re-
verentiz , & grati anmmi ,
pro acceptis adeo multis be-
neficiis , & gratiis , publi-
cum exftaret monumencum.
Merito Itaque gratam me-
moriam beneficiorum , qua
in me contuliftis, declaro,
hacque infcriptione pie ag-
nofco, quod benignitatis Ve-
ftre , erga me, quibus mul-
ta debeo , documenta ma-
xima fint ac fingularia.

Non
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Non dicam opufculum Ve-
ftris llluftribus Nominibus
orpatum , ac comptum , €x
ipfa infcriptione firmum fibi
conciliare prafidium. Acci-
pitc ergo  GENEROSSI-
MI & ILLUSTRISSIMI,
Patriz & Academiz P A-
TRES ! hoc qualecunque
munufculum , vobis luben-
tiffime dicatum & confecra-
tum. Quod animo bumili ,
obfequiofo & devoto offero:
Accipite hoc Vos animo
fereno , placido & benigno.
Clementer accipite ; credite
nihil alind me egilfe, quam
quod officit r:ei rationem
poftulare  cenfui.  Veftro

Ts VEro
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vero AMPLISSIMI AC
GENEROSISSIMI VI-
RI! me, meaque fludia, fa-
vori commendo. Ego vero
‘mwe intra mufei mei parietes
recipiam , Deumque im-
mortalem , f{upplicibus exo-
tabo precibus, ut Vobis,
uos non tantum Generis

-l(‘})lcndor , & muneris dig-
nitas , fed & meritorum in
Rempublicam , magnitudo
illuftres fecit; tribuere tem-
pus quam longiffime, Vos-
ne cum 1lluftribus veftris

amiliis falvos, & omni fe-
licitatis genere  cumulatos ,
incolumes fervare wvelit ; ut
‘gravibus  hifce  temporibus
, pru-
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prudentiffimis confiliis veftris
& curis Decus Reipublicz ,
Ecclefiz , & Academiz hu-

 jus tueri & augeri poffitis ,

tandemque lzti ac lubentes,
certa beatioris vitz in ccelis
fpe folutas corporis viculo
animas tradere Deo. Valete
& Favetee Dabam Har.
dervici A. D. 12. Julii

MDCCXXXVIII.
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PRAEFATIO
LECTORIBENEVOLQ

S.

oo Ifto tibi , benevole
o Leffor , novam E-
| ditionem Elemen-
\ torum Geometrico-~
¥ rum , ab Euclide
Geometra quondam
adornatam ; verum Chritophori
Clavii Expofitionibus , & De-
monftrationibus  munitam. Ut

{cias tamen velim , me non vo-

luntarie , ac fponte mea , ad
hzc Elementa publici juris facie
enda , fed neceffitate quadam
coatum , perveniffe. Quare pau-
cis te in limine morari debeo ,
- ut
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ut referam primo rationes , quaz
me ad hzc Elementa edenda im-
pulerunt, & ‘urferunt : dein quid
in hoc opere proferendo preftici.
A quo Tempore mihi in hac
Academia , publice Philofophiam
ac Mathefin docere , demanda-
tum eft : in id omni ope, in-
duftria & alacri ftudio - incum-
bere officium meum efle putavi,
ut quovis modo poflem, Studio-
fz Juventuti, vel Philofophiam,
vel Mathefin difcere cupienti , fa-
cilem fimul ac utilem navare o-
peram , ejusque commodis pro
virili fervire. Verum cum incer
Viros Eruditos hodic convenit ,
Studium Geometricum , bafin &
fundamentum efle ponendum Phi.
lofophiz , vel faltem partis ejus
principalis , Scientiz nempe Res
rum  Naturaliom ,  id * primum
mihi curz cordique effc .cenfui ;
ac
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ut Juventutem Studiofam puris &
finceris Geometriz principiis, qui-
bus dein ad altiora , tam Vete-
rum, quam Recentiorum Dogma-
ta intelligenda pervenire poffunt ,
erudirem. Interim memor di&i
praclari fane Mathematici , Da-
vidis Gregorii in Dedicatione, ubi
dicit , memini: vero quam [epe vecla-
mares Viris in re Mathematica , no-
vitatis , compendii , & forte [fui
nimium amantibus 5 cum interim . ju-
ventutem ad ipfos fontes remittendam ,
Veterumque libros diligentius effe ver-
fandos , terendosque , vebementer ur-
eves. ldeo ad hunc Scopum af-
equendum , Euclidea Elementa,
probe intelleta imprimis nos du-
cere rebar ; utpote tam Scrip-
tores Antiqui , quam Recentio-
res fuper hzc Elementa , fua cons
dunt Adificia, ‘cum Geometrica ,
tgum Rerum -Nacturalium; propte-
N ICde-
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PRAFATIO

reaque ca intra privatos parietes ,
cum Auditoribus noftris traan-
da effe neceflarium duxi. Sed
cum non perinde erat, cujus-
nam Commentatoris vel Editoris
fequerer duCtum , in exponendis
coram Auditoribus noftris Ele-
mentis iftis , eum feligendum ef
fe exiftimavi, qui fe pre cateris
Demonftrationum perfpicuitate, &
demonftrandi rigore ac evidentia
commendabat. Inter czteros Chri-
fiophori Clavii Demonftrationes ,
ac demonftrandi Methodum, me-
cumi penfitans , ambo mihi arri-
fere , & placuere valde. Tum
ob elegantem, ac fane perfpicuum
modum , cum facilitate fingulari
conjun&um , quo in adftruendis
& probandis utitur propofitioniy
bus. Tum ob robur & efficaci- .
tatem , quz fingulis ineft de-
monfirationibus , ad _pctfua:llcn{

um
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dum de veritate rei propofitz ,
ad quas nihil excipi poteft , cum
per omnes cafus poflibiles , rem
contemplandam  veram & fir-
mam efle oftendit, & ad con-
victionem evincit. Quibus porro
acceflic , Eum  Euclidis Scopo
prz multis aliis etiam optime fa-
tistacere , remque ab  Euclide
propofitam , fecundum ejus men-
tem , acu tangere. Eo nomine

laudatur 2 Reybero in Differe. de

Euclide pag. g4o0. 41. Quod Clavi-
sus optime commentatus eff in Eucli-
dem 5 ac uti ait , m éjus commen-
gariis , quicquid fere ad pemitiorem
Elementorum  cogmitionem  requiritur
fmvenitur.  Suum etiam adjicit cal-
culum Ricciolus i Temo primo. Al-
magefli wovi de Clavio fcribens .,
quod m Geometria adeo excellust , ut
sllum plurimi  Mathematici velut Ora~
culum confuluerint 5 propter eximiam

| n
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PRAFATIO.

i [oriptis fuis perfpicuitatem , cum
Jolida doftrina conjunitam , dum ipfa
Sole claviora [unt. Adfhpulatur his
Fanus Nicius Erythreus in pinacotheca
Jua notans , guod ex ommitus Clavii
lucubrationibus , quibus in lucem prola-
tis o mominis [ui memoriam , omnium
Jeculorum pofteritati commendavit , eff
commentarius , quo Euclidem illuffra-
vit o qui talis eft , ut in Arce pom
pqﬂ' t o quafi Minerva illg. Phediz ;
in qua nihil eff nifi abolutum . 5
perfelfum.  Et ut alia filentio pre-
teream teftimonia , Poffi ‘tantum
adducam , de Scientiis Mathem. pag-

69. Ubl de Clavio - afirmae ,

quod Eruditis omme puntium ferre »i,
Jus ﬁt s CUM DaYiis mMOonumentis 910-

minis fui decus ad pofievos propagavit.
Quare non- dabitabam , "ad’ ipfius
commentarii . duGum in Euclxdls
Elementa; , : ,Gccmemca prmc:pm
Audxtonbus meis tradere : cum

++ pet-
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perfuafum mihi habebam , in
demonftrandi ordine , me nec
commodiorem nec clariorem , in
ipla re probinda , nec firmiorem
nec cvidentiorem Autorem fequi
pofle. Verum brevi tempore per-
cipicbam Clavianorum Elemento-
rum Euclidis penuriam effe , cum
Studiofa juventus ubique exempla-
platia follicite quareaces , 'vix ac
ne vix quidem unius, alterius-
que exempli compotes fieri pof-
fent, © Accedebat etiam , quod fi
hic vel illic exemplum unum in
angulo lateret , illud nimio pretio
{olvendum - erat, Unde fa&tum
et , ut quidam me audientes,
aut audicuri , quotidie queritaren-
tur , quod " Autoris ;" cujus veftia
gia légebam , participes fieri non
poffent. Porro Editiones Clavia-
ne , fexcentis & pluribus erro-
ribus ‘fcatent , feu vitis Typo-

| . graphi-
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graphicis innumeris laborant , qui
Tyronibus in Demonftrationibus
perlegendis , ac imitandis omni-
no moram injicere debent ; fi
non aliquando ad propofitionis -
intelligentiam infequendam , prog-
fus impedimento fint.  Ulterius
Figurz , quax ad propofitiones
illuftrandas adjeGtz funt , qua
omnino clarr & diftin&ze , ad
faciliorem intelligentiam  defide.
rantur ; ' funt confufe & vitiofe
admodum , immo quandoque
exiguz nimis ; uti funt ez foli-
dorum , quz fane ob linearum

-multitudinem , - & varias fuperfi.

cies in quibus jacent , prapri-
mis accurate - & juftaz magnitudie-
nis exiftere debent. Defunt ali-

‘quando linée , quz ad confiru-
‘&ionem ‘requiruntur , defunt per-
{zpe litterz , quz in verbis de~

monftrationum -citantur , * &: non
TTa rare



PRAFATIO.

raro perverfo loco funt politz ;
.quare necefle elt ur Tyrones fxpe
confundant , ac neuntes conftiu-
¢tionem moram 1ns  injiciant ,
quod profetto moleftum , & in
nonnullis faftidium movet, pra-
cipue iis qui prima vice Autoris
demonftrationes imitantur. Pre-
terea citariones , quz in margi-
ne , juxta demonftrationum ver-
ba, poflite reperiuntur , fuis eti-
.am non carent vitiis , in iis au-
tem indicantur ea, quz in pra-
.cedentibus concefla vel demonftra-
ta, jam Elementa exiftunt ac
principia ; corum quz in ifla de-
.monfiratione adftruuntur , quo-
ssum noftra f{cire intereft ; qua-
.rropter eos , qui non fatis fami-
iares habent Euclideas propofitio-
_nes, fxpg ob prazpofteram cita-
.tionem , privant fundamento ve-
.10 , luper quod tamen conditra.;
¢
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eft probatio. Denique licet Cla-
vii Commentarius in’ Elementa
Euclidis fic ompi laude dignus,
tamen Tyronibus prolixus nimi-
um eft , fi nempe oculos noftros
convertamus vel in Definitionum
expofitiones , vel in ea, quz fin-
gulis fere adjunxit demontflratio-
nibus propofitionum. Ea quam-
vis in {e bona & laudanda funt,
Incipientes tamen , qui Euclidea
Elementa {cire cupiunc, iis care-
re poflunt; cum haud raro tales,
multplici materia , quam in iis
adducit , obruuntur , non diftin-
guentes €a quz Euclidis, ab iis
quz Clavius de fe addidit , vel
ex aliis mutuo defumfic ; hinc
mira in Tyronibus confufio, qua
cane pejor & angue deterior in
Mathefi evitanda , ac omni co-
natu cavenda. Quz omnia- et
cum animo meo fxpiufcule vol-

T13 ve-
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vebam ac revolvebam , tamen
refugicbam initio novam adorna-
re Editionem Clavianam ; verum
cum quotidie de penuria Exem-
plarium Auditorum meorum quz-
rele ad meas pervenicbant Au-
res , in anguftiam redigebar, vel
Clavium ducem in Geomnetria
‘exponenda relinquere ,  ejusque
loco alium feligere , quod repug-
nanter facerem ; vel cfficere uc
recuderentur Elementa Euclidea
a Clavio confea. Verum cum
‘utrumque  ponderarem , magis &
- re auditorum meorum fore judi-
cabam, Clavium porro ducem pra-
euntem , in contemplationibus
noftris Geometricis , fequi. 1d-
circo in ufum tantum Auditorum
meorum , ac corum gratia no-
vam hanc Editionem , in qua
vitiis fupra memoratis obviam ire,
& quantum in me elt, evitare

' ftu-
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ftudui ; ex Clavii commentariis
colleCtam , parare decrevi. : En
rationes benevole Leffor , quz me
impulere ad hanc Editionem .pu-.
blici juris faciendam. Super eft-
ut nunc etiam brevibus enarrem,
quid in hac Editione . praftiti ,
vel faltem praftare conatus fui.
Et quidem primo ¢ libris tredecim
ab Euclide confcriptis , . in quos
omnes etiam commentatus eft
Clavius , fex prioves , ac undecimum.
& duodecimum librum f{olummodo
edi curavi ; quia cum Planorum
Elementis , Solidorum conjungen-
da efle , tanquam. cogpitu fumme
neceflaria , fic firma mihi ftabac
fententia. In qua tantum przclaros
in Geometria .Viros przeuntes fe-
cutus fui , nempe Tacquetos ,
Dechalefios:, Moreos , Ozana-
mos , Keilios , aliosque. Non
tamen pratermifll reliquos , quia

T1T 4 cos
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cos inutiles judicabam. Verum
cum Tyronibus , qut infticutioni-
bus noftris privatis fe  commit-
tunt , hxc Elementa folummodo
paravi , illi incellectis Ilanorum
& Solidorum Elementis, reliquis
in libris , fi ipfis ita vifum fic,
dein cum fructu fe exercere pol-
funt. Ilorum permagni incerelt ,
{circ Elementa Planorum, ac so-
lidorum , quz fex priotibus , &
duobus reliquis , undecimo ac
duodecimo libro continencur; ut-
pote ea fundamenta func, quibus
noftra - Rerum nawrahum Doéiri-
na nititur. Secundo cxplicationes ,
quas Clavius fuper Definitionibus,
Axiomatibusque Euclideis dedic ,
quales dcfinitionibus ac axiematis
addidic , quasque prolixas nimium
judicavi , ac' que vel - praxin ali-
quam, vel aliud quid ad Eucli-
dis verba, & verborum fenfum

in-

ey
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intelligendum non diree ducens,
continebant, pro captu meo con-
traxi. Ita tamen, ut fecundum
Clavii fententiam , fenfum .verbo-
rum Eudlidis , fatis clare decla-
rent; nimiam interim evitavi bre-
vicatem , ne dum brevis efle vo-
lo, obfcurus fio. Tertio Scholia,
fraxes , aliaque , qua Clavius
Propofitionibus Euclideis , fuisque
demonltrationibus fubjunxic , ow
mift pleraque owmnia ; exceptis
tamen iis dcholiis , Lemmatibus-
que , quibus in fuis demonfira.
tionibus utitur Clavius : dum iis
carere non poflumus , quia ad
ea, tanquam ad principia & fun-
damenta probationum , in. iis
provocat. Cb eandem rationem,
quia ¢ mults Corollariis peric are
gumenta - demonftrationis  fue ,
plurima fervavi Corollaria, que
Clavias ¢ probatiombus fuis eli-

TT5 cuit.
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cdit. Quarto Definitiones , Poftu-
lata , Axiomata , & Propofi-
giones , quz in Clavii Commen-
tario in Euclidem occurrunt, om-
nes typis mandavi. Verum eas
omnes contulimus cum defnitio-
nibus , axiomatibus , poftulatis
& Propofitionibus , quz in Gre-
arorii Editiope Grzco-latina expref-
e exftant ; 'quas vero in Grego-
iana reperire mihi non licuic ,
‘quasque Clavius vel de fuo adje-
€t , vel ex aliis muwo de-
fumfit , eas omnes duabus ejus-
modi {] - uncinulis includi curavi-
mus. Ut falicer illi , qui Eu-
‘elidem purum defiderant ,  unico
-obtutu videre poflint, ea, que
Euchdis funt, eaque diftinguere
ab iis , quz a Clavio funt ad-
dita. Quinto quantum in me fuic,
‘errores quos detexi in  Editione
‘Clavii , tum in ipfo textu, tum
.o . in
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in litteris , qua refpondent iis,
quaz in {chematibus funt expreflz,
quz lincas neceffarias figurarum
aonexarum  declarant , corrigere
fedulo ftudui: uti & citationes
omnes in margine pofitas , male
allatas , reftituere omni ope ni-
{us fui; fortc hic vel illic men-
dum - aliquod remanfic ; verum
quis omnes poteft cavere - errores?
cem ne Argus quidem fufficeret.
Id faltem effeci, ut nunc mul-
to correCtior , quam - -priores
omnes Clavii Editiones , lucem
adfpiciat.  Sexto Figuras , ad pro-
po{(x)tionum intelligentiam  facilem
reddendam , accommodatas ,, fe-
paratim @ri incidi curavi ; in iis
claborandis , id preprimis ftu-
dui , ur clare & diitin&e ante

oculos ponerent , omues lineas -
ad conftru®ionem , ac ad ejus.

compofitionem neceffarias ; ne ve-
= ro
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ro linex inter fc¢ confunderentur
majusculas  depinxi ; ac quz ad
folidorum ducunt notitiam , que
in prioribus Editionibus , praci-
puec quz in forma oftava, uc a-
junt , funt , confufe ac vitiofx
admodum erant ;  diftinctiores
multo elaboravi , ut Tyrones fi-
bi magis vivide conftructionem
figurarum  reprfeatare  pofliat.
Interea fedulo cavi, uc litcerz in
figuris expreflz refponderenc iis ,
quz in Demonftrationibus occur-
runt. Seprimo his Elementis pre-
miimus , Hiftoricam narrationem
brevem de Euclidis vita, ac E-
lemends , de qua tamen non
_multum polliceri audemus , quo-
niam extra forum meum eft ,
accuratam ac omnibus numeris
abfolutam tradere hiftoriam, qua-
re a LeCore comiter expetimus ),
ut i forte ea non arrideac, vel

errores
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errores quosdam in ea detegat,
in meliorem partem interpretari
velit , cum nimis fero in ea in-
cidi cogitata , ut de vita Euclidis
quzdam narrare in animum in-
duxerim. In reliquis  Clavium
fumus fecuti , cum cuilibet pro-
pofitioni duos ' numeros affiximus,
quorum alter in margine. -depi-
¢tus fignificat ordinem , quem
Campanus ex traditione At;lbum
eft fecutus in Fuclidis Propofitio-
nibus. Alter vero in ipfa Pro-
pofitionum feric defriptus refere
difpofitionem  propofitionum ex
traditione  Theonis , feu potius
ipfius Euclidis, qui etiam obfer-
vatur in codicibus Gracis. Id
vero co confilio faGum eft, quo-
niam cum 4 quibusdam Geome-
tris propofitiones Euclidis juxta or-
dinem Campani , - ab aliis veso
jusxta Theonis feriem citcntu;;
- i
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ideo neccflarium eflé duximus, ue
utriusque inderpretis numerus appo- .
nerctur. Denique ne. curfus demon-
ftrationum interrumperetur , cita-
vimus principia & propofitiones Eu-
clidis in margine, prafixa cuiliber
citationi femper literula aliqua al-
phabeti, cui fimilis licerula refpon-
det .in demonftratione, ut facilius
cognofcatur, ad quem‘locum quz-
libet citatio fit referenda. Citatio-
nes vero- ipfe hoc modo intelligen-
dx funt ; L. Def. fignificac -prima
definitio; I. Per. prima petitio, vel-
primum poftulacum , 1. Prim. prima

ropofitio primi libri , 23. Undec.
ggniﬁcat- propofitio vigefima tertia
‘undecimi libri: & fic de reliquis ;
.ex quibus reliquz’ citationes facile
~intelliguntur.  Vale, Le&or bene-
vole,,- & conatibus noftris fave: fi-
mul pewo, uc fi quedam fuperfinc
_ serrata;, benigne excufes. Scribebam

‘Hard, menfe julio crorpccxxxvur. .
" BREVIS
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2Um novam hanc Elemen.
b torum Ewclidis, ex Chris
w [fophori Clavis Bambergenfis,
p inlignis fane Geometre ,
2 in  Euclidis Elementa ,
conmentariis , colleétam
Editionem , auditoribus , qui privatis noftris
inftitudionibus in Ge>metrie fcientia erudiri
cupiunt , pararem ; haud ab inftituto alie-
num efle putavi, breviter de Autore no-
ftro , ac Elementis, quz de rcbus Geome-
tricis compefuit, quedam recenfere. Scili-
cet ut aliquam faltem habere cognitionem
Autoris, ac Operis, quem traftemus , illi
poflint , qui nos ea El.ementa exponentes
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audient. Tum ut eorum, que de Euclide
narrantur , ac que de his Elemenis a Vi-
ris Dottiflimis foventur fententie , non' fint
penitus rudes. Tum ut aliquantum intelli-
gant , quz de iis tenenda, vel rejicienda
videntur. Antequam vero ad ipfam de Eue
clide narrationem me accingam , cum in
fequentibus nobis ufui futwa tint , & verbo
referre de Geometrie natalibus, fecundum
quorundam fententiam ; & perbreviter co-
rum clarorum Mathematicorum , qui ante
Euclidem fuis inventis pre cateris excellue-
re, mentionem facere; haud incongruum
fore duximus.

In Geometrie Originem, unde Mortales
primo de ejufmodi ftudii genere cogitandi
anfam cepere; & Autorem 2 quo primum
inventa eft nobilis hec fuientia ; & quo de-
mum tempore elucere inchoavit praeclarum
hoc ftudium, fi inquiramus: Mula nobis in
iis occurrent, qua ut cerio atiirmentur, non
fatis manifefta & cvidentia videntur. Non
enim latet , quosdam aflercre, eam Do-
&rinam ab Algvptiis , neceflitate quadam
coaflis , ab initio fuifle inventam. Opinan-
tur fcilicet eos ob annuas Nili inundationes,
uibus agrorum limites operirentur limo, ac
Ec confunderentur ; arte quadam ac {cien-
tia, qua rurfus agri dividerentur, opus ha-
buife. Verum hanc ritc penfitantes opi-
nionem , {peciem magis veri habere, quam
ut certum aliquid de Originis caufa probet ,
cuilibet attendenti apparebit. Defunt enim
nobis Veterum teftimonia fufficientia , qui-

bus

e
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bus de ortus ratione firmo fuo ftat talo
hec fententia. Si JOSEPHO entiguitatsems
lib. 1.cap. 9. fidem habeamus, ftudium hoc
Geometricum a Chaldeis ,  Afyriisque fuifle
excultum, ac ab Abrahemo , jufiu Dei in
Paleftinam , ac inde in Egyptum profeéto,
in illud Regnum tum primum fuifle tran-
flatum ;5 ibidem tcftatur. Egyptii vero ip-
fi, certi cujusdam autoris forte infcii, Deo
fuo, Thewh dicto, inventionis gloriam tri-
buunt , ut refert PLATO sn Phedro epersm
pag. m. 268. col. 1. in princ. ubi ita {cribit
de Thewsh loquens ; Hunc primsm omniums ns-
merum , (O numcrs computationem inveniffe o
Geometriamgue , <~ Aflronomiams , ©c. Ve-
rum dubia licet ca fint, quz de Origine a-
pud Agyptios querenda , narrant Autores ;
1d tamen fatis certo conftat , Agyptios hoc
Doétrine genus coluifle.  Etenim  Thaletens
Milefium , qui fere fexcemtis ante natum
Chriftum annis, fecundo ab Urbé condita
feculo , in Grxcia floruit ; in JEgyptum i-
ter facientem , indeque in Grazcum Solum
reverfum, traduxiffc Geometri® Scientiam ,
ex LAERTIO difcimss. Qui fimul nobis
autor eft, Euphorbum Plrygem precedenti fe-
culo Contemplationes Geometricas de lineis
jam compofuifle ; monente DECHALES in
Tradlatw Prosemials de progreflu Matbef. cap. 2.
Thaletens proxime fecutus eft AMamersmns
qui praclarus celebratur Gecmetra. Quo
eodem tempore , Amethiflam hujus fcientie
* preprimis gnarum , Vixiffe ftatuunt, Hos
eodem feculo excepit excellens ille Geome-
*, *a ) m‘z
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trie Stator Pythageras Samius ; qui a4 multis,
Geometriz in Greciam adveéte autor habe-
tur : quocum fecundum efluxit feculum.

Tertium quod fequitur ab Urbe condita
feculum , glures produxit in hoc ftudiorum
genere preftantes viros ;3 inter quos primo
numerantur Anaxagoras Clazomenius , qui Py-
thagore fucceflit; dein Oenopsdes Chius , hujus-
que difcipulus  Zenodorus 5 & qui Zenodorum
proxime fecutus cft, ¢ mercatore Geome-
tra, Hippocrates Chins : Hic imprimis cele-
bratur , quod primus Elementorum Geome-
tricorum , qua@ temporis injuria periere ,
Scriptor exftiterit. Hos excepere Theodorus
Cyreneus, Timaus Locras, Mathematum Scrip-
tor.

Quartum, quod poft hos Autores, illu-
xit feculum , Geometrie {tudioforum & in-
ventorum valde fuit fertile. In eo claruere
Democritus Milefius , hujusque w®qualis Prota-
goras 5 Hos fccutus Plato Athenienfis , divinus
cognominatus , {trenuus Mathefeos cultor ;
de quo referunt, Kum fingulis diebus Geo-
metricum Problema , difcipulis fuis expofu-
iffe.  Quem deinceps infecuti, Amiclas He-
vacleotes, Leodamas Thafins, & Neoclides; Pla-
toris aut auditores, aut familiares; Leom por-
o illis fucceflit, qui fecundus dicitur, a quo
Elementa Geomeirica , auttiora, quam ea
Hippocratés , quae {imul ac priora , temporis
injurtam pafla, non cxftant; feriptis expo-
fita fucre. Poftea exftircre Eudoxus Gnidixs ,
vel ut alii fcribunt, Cridius, Platonss in Agyp-

tum comes, qui quintum Elementum Eufil'i-
1§
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dis de Proportionibus inveniffe dicitur ; ac
Theatetus Athenienfis , cui de quinque folidis
corporibus feriptum  tribuitur , verum ejus
non exftat lucubratio ; infecuti funt dein
Bryfo , & Amiphon.

In quinto ab Urbe condita feculo florue-
re , Theudius Magnes, tertius qui numera-
tur Elementorum Geometricorum {criptor :
Hermotimus Colophonins 5 Cyzicinus Atbensenfis 5
Arifleus  Senior 5 Philippus  Metaus 5  Platonss
magiftri difcipulus : Menechmus 5 Eudoxs difci-
pulus ; Geminus 5 Perfeus Cinscus 5 Avriftoteles 3
ac tandem Geometrie illud fydus eluxic EU-
CLIDES ; qui licet his Geometris pofterior
fuerit; ac cx iisdem nonnulli Elementa Geo-
metrica Scriptis reliquerint , tamen omnium
antiquiflimus habetur & VOSSIO de S@emiis
Matbematicis cap. 15. §. 1. quorum laboges in
Geometria habcimus 3 ac omnium Greco-
rum primus, qui omnia collegit, colledaque
digeflit. Hunc Autorum catalogum partim
me texerea docuere , CLAUDIUS FRAN-
CISCUS MILLIET DECHALES sn trattars
Procem. de progreffu Mathefeos , pramiffo tom.
1. Mundi Mathematici ; qui eum fe é PRO-
CLI libro 2. Commentariorum in Euclidem hau-
fifle dicit : partum TACQUET in Hifforica
narratione de ortu &~ progreffu Mashefeos.

§- II. Ex his vero omnibus Geometris ,
licet cunéti clari celebrentur, propter Do-
Ctrine Geometrice peritiam; quam tum fuis
inventis ditarunt , tum fua notitia & cultu
aultiorem , ac firmiorem reddiderunt ; EU-

*s3 . CLI-
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CLIDEM tamen folum elegimus , de quo
pauca hifce paginis referrcraus. In vitam
hujus Geometr® itaque inquirentes , Solum
ejus patale , quod tulic unc Aidaniem Geo-
metricum , fefe inveftiganum fponte nobis
fittit. Sed fuper hoc Autorum fntentias ro-
gantes , quod capita, tot fcie fententie re-
perimus ; adeo diflentiunt inzer fe Autores
de ftatuenda Patria Euclidis noftri.  Quidam
ejus Patriam , GELAM, civitatem Sicilia ,
fuiffe putant ; ac ea de re Euckides Grometra,
Gelows apud illos audit : inter quos eft Scrip-
tor Bibliothece Veteris Sicule, anno 1700.
a Meflanenfi quodam cdite , referente FA-
BRICIO Biblsoth. Grec. Lib. 1. Cap. xiv. §.
1. Eam opinionem , qua Exclidem ¢ Gela
oriugdum cenfent , forte ¢ Lafruo college-
re ; quia LAERTIUS. L. 1. fegm. 106. de
Eucltde Megarenfi fcribic , quod fecundum
quosdam Gelous fit h2bitus.  Verum hac fen-
tentia fuo videtur privari fundamento, i in
fequentibus §. 9. palun confticeric, com,
de quo feribit Lagrisus, Enclidem , diverfum
cfle 4 noftro Geometra; quare ex eo princi-
pio Geometre Euchidis ‘I'crram parentem, Ge-
lams fuiflc , aflerere non auderem. HAR-
DUINUS «d Plinium Autorem noftrum PER-
GA , civitate Pamphilie oriundum cenfet ;
at monet FABRICIUS loco estate , Apolloni-
#m Conicorum Scriptorem, in anmo tum
habuifle Harduinum o cum id de Euclidis Geo-
#eera patriis  feripfic fedibus. Nam inter
Scriptores tam Veteres quam Recendores id
fatis manifefto conftat ; Apolloniam , Pergam

. fcdem
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fodem natalem habuiffe ; Verum defunt no-
bis teitimonia , in quibus Ewclidem Perge na-
tum , educatumque fuiffe , afferitur. Alia
porro , fed incertd Autoris, de Exclidis Geo~
mare parie Solo eft cogitatio ; videtur ta-
men ca efle Hiftorici cujusdam Arabis, ex
quo illam depromplit GREGORIUS ABUL-
PHARAJUS in hiflor. compend. Dynaflarum a-
rabice edita, & latine verfa a Pocokio. In
qua Autor ilie hanc fovet opinionem , quod
Euclides Geometra ¢ civitate TYRO ortum
duxerit , ac propterea eum Tyrism facic.
Monente KONIGIO in Bibliotheca Veters ¢
Nova. Sed praterquam quod hujus fenten-
tie Autor fit incognitus , priterea etiam
Veterum defunt judicia, quibus hxc cerro-
boranda foret. Longe vero vulgarior, quz
etiam plurimos natta eft, inter Viros Do-
¢tos , Patronos , eft exiftimatio ; Ewclidem
Geometram , MLEGARE , que Grecia oppi-
dam eft, juxta Ithmum Corinthiacum , na-
twn fuifle 1 ideo Aregarenfem Eum vocare
folent. Hanc opinionem CAMPANUS ha-
buiffe videtur , uti ex infcriptione Eleracn-
torum 2 fe editorum haud obfcure colligere
eft 5 cum eca inferibit Exclidis Megarenfis
Mathemasics clarifimi  Elementorum Geometrico-
rum libri xv. Cui calculum foom  adjecic
FRANCISCUS FLUSSAS CANDALLA ,
infcribens commentarium_ fuum in Ercliaem
Euclidis - Megarenfis Mathemntici clariffimi Ele-
mema Geometrica. Idem fenfere GESNERUS
¥ Biblistheca, Uti & ABDIAS TREW ci-
*4 dem
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dem huic fententiz favert , quod fequentia
verficula fatis declarant. ‘

Fundamenta , quibus confurait tota Mthefis
Cyclum cum numero , tw Megaree , doces.

In eandem accipiunt partem, RICCIO-
LUS sn Chronici parte fecunda , pramiffi Tomo
primo Almagefti novi, ad vocabuﬁun Euclides
ac multt alii. Fortafle horum mulium labe-
fattabitur cogitatio, fi in pofterum §. 8. &
9. conttiterit , Esclidem Megarenfem, qui f-
pe confunditur cum Geometrs noftro , om-
nino diftingnendum efle ab Euclide Elemen-
torum Scriptore. Diflentiunt ab his pariter
multt Viri Erudit, exiftimantes Euclidem no-
ftram Alexandrinum fuifle ; cum ALEXAN-
DRIZE , e£oypti prenobilis urbis ; que ho-
die Turcis Scanderis , Italis vero Alefandria
appellatur , in illa planitie, que Marcotem
Lacum , & mare mediterrancum interjacet :
ab Alexandro Magno, per Dinocratem Archi-
tectum Macedonem , condire ; praeclarum
hunc Geometram vel lucem adfpexifle pri-
mo; vel , quz magis manifelta, monumen-
tis Veterum fulcita , in ea ipfum foruifle
civitate afferunt. Nam Alexandrie Eum fu-
iflc genitum difficulter aflerere auderem ,
cum difercum nullum de natalitio ifto Busli-
dis oppido , Veteris alicujus Scriptoris tefti-
monium habemus ; obfervante FABRICIO
in_Biblioth. Gras. lib. m. cap. xv. §. 1. ac
GREGORIO sn preafas. in Euclidems. Potius
fubfcriberem fententiz , affirmanti, minime

certo
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certo conftare , quo Genere aut Patria ori-
undus it Ewclides Geometra : a cujus parribus
ftane. GREGORIUS /los. eit. & CLAVIUS
s proleg. in Euclidem. Quippe pencs Auto-
res Veteres, exprellis nihil reperitur verbis,
ubi locoruin ortus eft Euclides Geometra. Si
vero conjecturis , & quidem plaufibilibus ,
hic ullus f{ic locus , forte Alexandrsa, Euclidis
noitri incunabula haberi poffunt; (i faltem,
ubi imprimis floruerit , ibidem etdam primo
lncem adfpexiflc ftatuatur. Nam quamvis
Scriptores Veteres taceant, de natali urbe
noftri Geometr® , tamen manifefto fats ,
ubi inclaruit noftrum Geometrie fidus , im
fuis monuments declarant. Etenim PRO-
CLUS in fecundo commens. in Euclid. nobis
teltis eft, Euclidem Geometram in Egypto vi-
xiffg ; refcrente VOSSIO de fcientits  Al.::he=
mat. cap. 15. §. 1. Ac preterca PALPUS
ALEXANDRINUS , qui circa annum Do-
mini 39o. vel goo. floruit, tefte RICCICLO
Chron. pars. 2. ad vocabulum Pappus ; autor cft,
Euclidems Geometram .Alexandrie Scholam ccle-
brem habuifle , ac difcipulis ibidem' operam
dediffe. vid. ejus colled. Mahem. lib. 7. pag.
m. 240. idem referunt VOSSIUS loc. cis.
quod Alexandrie« nempe Mathefin docucrit
Euclides Geometra. Confentiente GRONO-
VIO in notis ad Gellsi Iih. 1. cap. 20. Immo
GREGORIUS loc. cit. {cribit. = Primums Eume
fuiffe qui ifla in urbe Mathefin felicibus anfpicws
docuit, Quin & hac Schola Mathematica
Alexandria primo , Euclidis duftu, condita,
optime de re Geometrica merita, quam plu-

s Timos
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rimos produxit difcipulos. De qua fequen-
tia notat VOSSIUS loc. cit. Valde autem illud
commendat Scholams ab Euclide eveftam Alexan-
drie , quod non folum wwltos religueris difcipu-
los; fed ab ejus tempore ufque ad tempora Sarra-
cenica o vix ullums snvenire [it nobilewms Mathe-
maticums ; quin vel Patria fuerst Alexandrinus |
vel faltems Alexandria dederit operam Mathef.
Ex quibus haud collectu difhcile eft, Ewcls-
dem Geometram multum ac diu  Alexandrie
verfatum fuifle , iftoque in oppido fixam te-
auifle fedem ; ac forte ibidem prognatum
cffe.  Quapropter eo nomine Alexandrinum
Eum merito dici pofle conjicio. :

§. III. AFrtatem cjus quod attinet , de ca
iterum varias in partes abcunt Viri Doéti.
Etenim GEORG REISKIUS ¢ Margarita
fua Philofophica lsh. vi. cap. 1. de tempore
quando {loruit Exclides nofter miram alic o-
pmionem 3 dom alleric, Euclidem Geometram
Hippocrate ¢l antiquiorem 3 cum ejus pa-
trem fuifle feribin. At vero exigul moinen-
t hoc ‘videtur fententia,  que  auftoritare
nuila Veicris alicujus Scriptoris mtitur. VA-
LERIUS MAXIMUS vero Isb. 8. cap. 12.
longe ab co diffenfic, qui ZEuclidis Geometra
@tatem incidiffe in Platonis tempora ftatuit ;
cumque Platons coevum facit : feribit enim
loc. cit. condultores are facre a Platone ad

Euclidem Geomerram fuifle  miffos. uibus
verbis manifefto declarat , quod exiftima-

verit, cam Plate inter vivos fupereffet , Ew-
clidem Geomerram vixifle. Hujus Autoris ve-

ftigia

U = A=
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ftigia fequuntur illi, qui Esclidem ad Platonss
tempora - referunt. Sed notant Viri Dot
ad hunc locum Falerii Maximi , Eum ibi-
dem commififfe errorem ; uti §. 8. adduce-
mus. Quapropter , cum preter Palerium
alium nullom habemus Scriptorem praeun-
tem, dubia omnino, ac penitus rejicienda
eft fententia ea, qua Ewclides Gesmetra ®tatis
ejusdem cum Platene cenfetur. In diverfam
iterum abit partem GREG. ABULPHARA-
JUS in Hif. comp. Dymaff. Euclidems Geomse-
tram, Platone multo juniorem ftatuens, cum
natu minorem Apollonio , qui longe poft
Tempora Platonis claruit , eum finfle feri-

_bit.  Verum neque hxc de vitz tempore

Euclidis omnibus numeris perfeta eft opinio
Contradicunt enim unanimi confenfu Vete-
rum monumenta, in quibus Apsllonius’ Archi-
wede Syracafano , qui Euclide Geometra matu
minor eft, pofterior @tate ponitur. Quibus
addi meretur Apolloniums fua fcripta, Juper
Euclidea Elementa tanquam firma principia ,
& fundamenta adificafle ; quaque idcirco
tempore priora efle debuerint. Sed miffis
iis omnibus, que a Recentioribus Scriptc-
ribus , de tempore , quo floruifle putant
Euclides Geometrams , narrantur ; ad Vetu-
ftiores confugiendum effe cenfemus, illos-
que audiendos efle, quid de ®tate Ewclidis
Joquuntur , ut verum , vel faltem veritati
proximum , wite tempus Autoris noftri ex
Ulis incelligamus. Quare meo judicio haud
contemnenda funt Precki , & Antiquorum
Graecorum , & quibus Preclis {ua haufit, te- -

i o-
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ftimonmia. Illi autem fcribunt , Ewuclidems.Geo-
metram , Hippocrate , Leonte , Theudio , Hermo-
timo, Socrate, Platorie , Eudoxo , Platonis difci-
pulo , Menechme , Eudoxs difcipulo , natu
minorem efle ; verum Eratofthene, & Archi-
mede, quia is Ewelidis mentionem facit , natu
majorem. Etenim PROCLUS iz &b, 2. com-
ment. in Euclid. commemoratis aliquot , Pla-
tone antiquioribus , @qualibus , ac difcipulis,
{ubjicit Eswclidem, qui Elementa conferipfit ,
' non multo ®tate pofteriorem illis fuifle; im-
mo addit dein , Euclidem natu minorem efle
Platone , minimum nonaginta annis. Porro
ex eodem autorc Procls {pecialius difcimus ,
Euclidems noftrum in Agypto, fub Prolemae
Lagi , poft Alexandri Afazni mortem , pri-
mo ZEgypti Rege, floruiffe. Quam fenten-
tiam ampleCtuntur GREGORIUS sn prefar.
in Euclid. ac CLAVIUS in Proleg. Euclidems.
ut & COMMANDINUS iz prafat. m Exclid.
RAMUS in Schola AMathematica & multi alii.
Immo fi RAMO /loc. cit. lib. 1. pag. 22. O
23. & FABRICIO in Bibl, Grec. lib. nI.
cap. x1v. §. 1. credimus, noflter Geometra
huic Ptolemes fuit notus : addunt preterca
€ Proclo enm a Prelemes Rege interrogatum
fuiffe ; num quid effet via ad Geometriam
magis compendiaria, quam fit ifta serysie-
e ? (Ita a Proclo fere femper vocatur) ad
quam queftionem ipfi a Rege propofitam ,
eum refpondiffe refert Procius : pw civas Paci-
Ay drgdmor ims yewpsrelav : id eft , men efe
Regiam viam ad Geometriam. Conferatur SA-
M{IEL TENULIUS s notss fuis ad jamblschi

som-
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comment. in Nicomachi Arithmeticam. Ubi eti-
am fub Prolemeo Lagi filio in KEgypto Escli-
dems fuiffe profeflum affirmat. lglymc autem
de mtate Euclidis é Procli {criptis fententiam
colle€tam perpendentes , ei plus ponderis &
firmitatis inefle, quam czteris antea recen-
fitis , qui ad fequentia attendit, facile con-
cedet. Nam nobifcum recolentes tempus ,
«quo vixit Proeclus Lycius, cognominatus Dis-
ochus , id eft fucceffor, quod circa annum
Chrifti quingentefimum incidit ; tefte VOS-
SIO d: fcieme. Math, cap. 33. b. §. 26. &
BLANCANO i» Chronol. Mashem. optime hac
de re ex feriptis Grzcorum antiquis , quae
fucceflu temporis periere , erudiri -potuit.
Accedit quod ea, qux de ®tate Esclidis re-
fert Proclus, ex Theophrafli & Eudemi fcriptis
Hiftoriarum Geometricarum , que dein de-
perdita funt, mutuo defumfit: teftante COM-
MANDINO /os. cie. RAMO loc. cit. & TAC-
QUET de ortw €& Progrefi Mathef. pag. 21.

uod vero hi Autores Hiftoriarum Geome-
tricarum compofuerint libros , LAERTIUS
in vita Theophrafti Eriffii narrat ; Eum qua-.
tuor libros Hiftoriarum Geometricarum
fcripto reliquiffe ;  pariter Eudemi Hiftoriee
Geometrice laudantur a SIMPLICIO ad kb,
1. Phyf. Arifotelis. Conferatur JONSIUS de
Scriptoribus  Hiflor. Philof. lib. 1. cap. xv. Ex
horum feriptis de vero vite tempore Ewclidis
&erto informari potuit PROCLUS ; cum hi
Viri eodem tempore ac Euclides floruerint ;
Euclidis coztaneos eos fuiffe MENAGIUS
od Diog. Laérs, lsb. 5. fegm. 43. obfervat; ut-
: : pote
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pote Tkophraﬁm. ‘& Eudemum Ariffatelis difci-
pulos fuifle afferi. GRONOVIUS vero in
not. ad Auli Gellis lib. 13. cap. 5. Ariflotelis
fodales fuifle notat. Porro VOSSIUS /lec.
fipra cis. cap. 15. §. 1. fcribit Theopbrafiums
eodem ac Euclides tempore vixifle. ~Quibus
julte ad lancem zquifiimam ponderatis’, in
‘errores nos non incidere exiftimamus , f{i
Alexandyinum Mathematicum noftrum , f{ub
Prolemee Lagi filio celebrem fuiffe, cum Pro-
elo ftatvamus. Prolemeus autem , mortuo
Alexandro Magno, primus Lgypti Rex, tran-
-{lato in Philadelpham filium regno, obiit an-
no primo Olympiadis cxxiv. ante Chriftum
natum anno 282. notante PETAVIO Ratien.
Temp. part. 1. bib. m1. cap. xv. Vel fecundum
Fabricis computum Jec. cit. poft quadraginta
annorum imperium ; animam cgit anno 277.
ante natum Salvatorem , Olympiade cxxnt}.
Q[illocirca plus quam trecentis ante ®ram
Chriftianam annis, AEgypto imperare coepit
Prolemaus primus , uti reéte cenfet GREGO-
RIUS. in prefas. laud. feu uti CLAVIUS in
_proleg. feribit, ante nativitatem Chrifti anno
319. imperare incepit Prolemans Lags. Ita-
que Ewclides Geometra inter annum 319. &
282. ante nauvitatem Chrifti inclaruiffe ha-
bendus eft ; eoque temporis intervallo , A-
lexandrie famofam fuam Scholam Mathe-
maticam erexiffe, ac publice Geometriam
.difcipulos docuifle ; cum autore TACQUET
dos, fupra cst. vitam pofuit Ewclides nofter an-
no 284. ante Chriftum ; ideo circa annum
§0o. ante Chriftum natum imprimis isimiz‘i}.



N

»z EUCLIDIS VITA, aAc ELEMENTIS. xy

§. IV. Cum vero iis temporibus imprimis
celebris erat Platomis Schola ; Platonicorum
ufus eft infticutionibus , in quorum doétrina
ita verfatus eft, ut fummam facile fibi coms
paraverit laudem. Teftatur enim CLAVI-
US in proleg. su Euclid. Ipfum fumma laude
in Academicorum difciplina fuifle verfatum,
Ac cum in Academia Platonis, praeceptoris
inftituto , Mathefeos ftudium tunc maxime
vigebat ; Euclides, poftquam Platonicorum
dogmaubus fatis inftruftus fucrar , totum
animum ad difciplinas Mathematicas tranftu-
lic; in quibus fic cruditus cft, quotidiang
fere Platonis difcipulorum confuatudine , ye
progreflus admirabiles , ac fempitcrna @vi
memoria digniflimos , in iis fecerit. Vid.
COMMANDINUS s» Euclid. Elem. proleg.
Nihilominus ea , quibus imbutus erat, prin-
cipia , Academicorum inflituzionibus fibi
comparata ; poftea fervavit. Fienim Plato-
nicorum Dotrinam feftatus cft.  Quoniam
enim Sefta Platonice Patroni, cuncéti core
pora muudana, precipue ad quingue corpo-
ra regularia, i’lyramidcm , five Tetratidron
Cubum five Hexaédron, Oéraédron, Doe
decaédron , & Jcofagdron , rcducebant :
queque propterea corpora Platonica fazpe
audiunt. Cum omnia ex quatuor Elementis
conftare credebant, Tetra¢dron Igni, prop-
ter ejus cum acumine.ignis fimilitudinem ;
O¢taédron Aéri, qui ficut ar igni, ita oftaé-
dron Pyramidi levitate .formaque proximum
eft ; Icofaédron Aque ob mobilicatem, l:;ua'

t: 3
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hec figura huic Elemento fimilis eft ; He-
xaédron Terre, ob ftabilitatem ejus affig-
narunt; & Dodecaédron denique Coelo com-
pararunt , quod, ficut coelum duodecim fig-
nis Zodiaci cingitur , ita Dodecaédron duo-
decim habet bafes ; item ficut Coelum fuo
ambitu reliqua in fe comprehendit Elemen-
ta , ita Dodecaédron inter quinque ifta
corpora regularia , que in eandem includi
poflunt Spheram omnium eft maximum, &

uod reliqgna omnium aptiffime circumfcribit.
%ﬁdeatur SAMUEL REYHERUS ¢» Difers.
de Euclide cap. 3. §. 4. & MARSILIUS FI-
CINUS sn Compendio in Plasonis Timaum cap.
go. Hinc etiam Euclides nofter Geometra |
totam fuam Elementarem infticutionem , ad
hzc quinque corpora regularia reduxit. E-
tenim in fuis Elementis , quinque hac cor-

ora Platonica , fub Geometrici examinis
ancudem , vocare ftuduit: & hunc fibi pro-
pofuiffe,, primarium Scopum , in Elementis
fuis condendis videtur, Scilicet ut omni ni-
fu examinaret quinque ifta corpora Platoni-
ca, ac ut eorum rigidam daret apodeixin ;
propterea duodecim priores adornavit libros.
Qua de re ita loquitur KEPLERUS, omnes
omnino Propofitiones , omnium librorum ;
excepiis iis , que ad numerum perfeftum
ducunt ; ad mundanarum figurarum confti-
“tutionem referuntur : cum Elementorum in-
‘ftitutionis finem ftatuerit, # xoopmiv exymudlay
“habitudinem & compofitionem. confer. GRE-
GORIUS én Prefss. in Euclid. Ex quibus
haud obfcure quilibet facile derivare poteft ,

Euclie

e® s e o as
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Euclidem Geometram Scéte Platonica. addi--
&um fuifle ; ejusdemque Inftitationis & Do-
&rine, quod ad Rerum Naturalium.Scien-
tiam, feftatorem haud contemnendom . fuiffe,
Quapropter PROCLUS in comms. i Esclid.
Eum Platenicum fuiffe diferds teftatur. ver-
" bis. Non igitur conjetura quadam hic- no-
bis opus eft, ut fciamus , qualisnam: fue-
rit Euclides Geomerra.. Eum enim' fuiffe
Philofophum Platonicuom , qui rerum natu-
ralium Scientiz , fecundum Przceptoris. foi
pr&cepra , inprimis operam navavit , ac
Geometricz fcientie. ftudiofiflimum ; in qua
famma laude excelluit, omnibus , ex ante
dittis , clarum efle exiftimo. Ad hanc au-
tem in Scientiis Naturalibus, & Geometricis
peritiam , porro ei acceflerant plura animi
bona ; quibus Natura Eum bearat. Erat e-
nim Vir fuaviffimj ingenii , & contentionis
minime amans. Nam de eo fcribit PAP-
PUS collet, Muath:m. lib. 7. pag. m. 240.
Qwuod Esxclides , qui Elementa tradidit , ac qui
Alexandrie difcipulis operam dedit , fueris vir
wsitsffimus , ¢ benigniffimus erga omnes , nuflo
modo snfenfus , [ed accuratus , non arrogans.

§. V. Preter hunc 4 nobis defcriptum
Ewclidems, in Schola Platonica, Rerum Natu-
ralium doétrinis , fecundum Preceptoris
mentem , cum inftitatum optime , tum
etiam perfe€té planeque eruditum ; - ac pre-
terea rerum mathematicarum fcientia inftru-
&um , & dofirina :excultum : - Scriptores
tam. Veteres , quam Recentiores, etiam

. e men-
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mentionem faciunt Ewslidis : qui eo romine
celebrasur , quod Philofophus fuerit Sacrati-
cus ; & Auditor ipfius Socratis defcribitur.
Eum - ajunt , Megaris, Greciz oppido, or-
tum . fuiffe ; ibidemque habitafle , & Scho-
lam -habuifle publicam , ac idcirco Euglidem
Adegarenfem appcllari. Etenim de eo , reci-
tato prius Athenienfium decreto, ita feribit
GELLIUS nofl. amiic. lib. 6. cap. 10. Tum
Exclides, qwi indidem megaris erar, quigue ante
i decressum, ¢ effe Athenss | O Audire Socra-
tem confucvera 5 pofiquam sd decretum  famxe-
vunt , [ub nollems, quurm advefperafceret , tunica
donga mulichri indutus , & pallse verficolore amss-
&dus, € caput rica velatus, ¢ domo fua Mega-
ris. ad Socratems commeoba: 3 ws wvel noflis aliguo
ore confiliorums , [ermonumgue ejus fieres par-
:c’:;:. Preterea DIOG. LAERT. ﬁ;:ﬁ gjus
vitam defcribit, b, 11. fegm. 106. {imiliter
afferit Euclidem hunc Socratscus Megarenfem
effe , eo quod AMegaris natus ac verfatus fic;
Seftamque condidit, ab ipfo Autore, Me-
garicam di¢tam. Porro STRABO Geogr.
lb. 9. pag. 602. Eundem Megaris oriundum
ftatuit , quum de eo feribit, Aebust aliquands
urbs fecilicet Megarenfium , Scholam Philofo-
phorwmn ,  qui  Megarici dicebamtur ,  fucceffores
Euclidis Socratici , Patria Megarenfis.  Deni-
que, ut alios omittam, CICERO .Academs.
Quef. Uib. 2. cap. 42. teftatur illum Euclis
-dem , qui Secratis difcipulus fuit , AMegerams
Patriam habuiffe, ait enim ; Pof Enclides ,
Socrasis difcipulus, Megarens &, 398 itaque
teftimonia iftorum Scriptorum confona , Pa-
. > tlam
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triam Ewclidis Socratici Megaras fuifle abun.
de faus comprovant. Licet alii fedem ejus
natalem in ficsia guerant ; ac ejus origines
ex urbe Gela repetant, quum Eum Geloum
faciunt. vid. DIOG. LAERT. lec. e5t.

§. VL In hujus vero Euclidis Socratici -
tatem, quando inclaruit, inquirendum jam
nobis venit; ad quam determinandam mul
tam nos juvant GELLII verba, paragrapho
pracedenti sta. adduéta : in quibus inter
ceiera ait, Eum Athenas ire , & Socratem
audire fuifle folitum. Quibus addi merentur
ea, que feribit DIOG. LAERT. in Vita
Euclidis lib. 1. fegm. 106. Nam , inquit ,
poft Socratis Mortem , wvenifle Platonem , ac ree
lsquos Philofophos , metu Atrocitatis Tyrannorums
compulfos , ad hunc Euclidem Megarenfem ;5 2
quo hofpitio humaniflime fuere excepti ; no-
tante STANLE]JO in Hiflor. Philof. in Vita
Euclid. Ex quibus allatis verbis attendenti
manifefto apparere pofle puto; Esuclidem
Socraticum , poft mortem Socratis Praceptoris.
fui , vixifle ; ac Platonis tempore Socratis
difcipuli nomine celedratum fuifle ; cum ve-
ro eodem Preceptore Socrate ufi funt ; Pla-
tori notum fuifle. Unde Secraticus nofter
Euclides Platonis coztancus ponitur. Seerates
autem tefte DIOG. LAERT. /lib. 11. feg. 44.
mortuus eft anno primo Olympiadis xcv.
poftquam {eptuaginta annos exegiflet. Ac
Plato annos natus duo de trigirta adiit Eue
clidems Megarenfems , autore FABRICIO Bis
blioth, Grat. lib. . o 1. § 1. Ver;m
. » 2 DN
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Euclides Megarenfis , ante  decretum , de
quo loquitur GELLIUS loco §. 5. cit. quo
caverant Athcnicnfes, qui Megaris civis ef-
fet, fi. intuliffe Athenas pedem deprehenfus
eflet, ut ea res ei homini capitalis cffet ;
ante lio¢ decretum Ewclides Megarenfis Athe-
nis cflc , & Socratem audire confueverat.
‘Quapropter fufpicor clarum ac celebrem tum
pre cxteris fuille Socraticums Eselidem ;5 cum
Plato ad Eum Megaras venit ; ac ni fallor
Scholam fuam jam Mezare erexifle , cum
Auna cum Platone rcliqui Philofophi ad Eum
confugiunt. Hinc wvidetur fequi Euclidems
Megarenfem quiicm dicendum efle  Platonis
“coetaneum , quod Platoms tempore adhuc
‘in vivis eflet; Verum cum Platone feniorem
“fuiffe ; Quocirca imprimis circa annum 4oo.
ante Chriftum n:tum , Euclidems Socratscims
“floruiffe ponendum cft.

. §. VIL Cognitis jam Potria, & /[Etate
‘hujus Euclidis Ategarenfis 5 porro ejus Doftri-
‘nas, quibus excalluit , & mores , quibus
4 natura donatus fuit, juveftigare utile no-
bis futurum efle exitimamus. Super his re-
bus DIOG. LAERTIUM rogantibus, in fuis
fcriptis refpondet, kb, 11, Jegm. 106. Eum
litigiofis difputationibus cum primis addiétum
fuig'e; ac ea propter in Seeratis reprehenfio-
nem incurriffe : qui LAERTIO tefte /6. 11.
‘Jegm. 30. O, inquit,, Euclide , fophifiis quidem
wii poteris , hominsbus nen poterss, Ideo ab
ejus contentiofa indole Seta ejus Eriffica di-
cebatur ; quapropter LAERT. lib. 11. fegrme.

e 1 MR v
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24. in ejus Scholam ita invchit, quod ait,
non eyordy Scholam , fed xodwv Merum feb
eam effe. Quo videntur refpicere ea, gui-
bus Timon illum una cum cateris Sosraticis
mordet , quz LAERT. /b 1. fegm. 107.
refert. o o

Non ego horum nugatorum curam gere , nec
altersus o
"Cujusquem 5 non Phadonis , quisquis ille “fit ,

nec litsgiofs , .
Euclidis , qus . Megarenfibus ‘contentionis rabiem

snvexst.

In argumentationibus non aflumtionibus ,
fed conclufionibus utebatur.- Difputationes
ex fimilibus inftitutas penitus tollebat. U-
num efle bonum ajebat, cujus diverfa funt
tantum nomina , prudentiz {cilicet , Dei.,
wmentis , & catera.  Conferatur STANLE-
JUS. in Hiftor. Philof. in vita Euclidis. Quez
€ Laériio allata, hujus Ewelidis difciplinas’,
quibus maxime fe exercuit ; ac quas publice
tradidit , fatis manifefto declarant ; quum
ex s tantum mihi colligere polle videor ;
Eum imprimis Dialetticam proteffum fuifle ;
ac difcipulos fuos in difputandi arte exer-
cuiffe ; totumque fuum ftudium Dialeétice
periiz impendiffle ; ac ejus rei inprimis

arum fuoiffe. - Quapropter ,” ni fallor, a-

‘pud SUIDAM, in Lexico ad vocabuluws Eucli-

des-, titulo Philofophi Megarenfis tantum no-

‘tatur ; neque apud ullum Autorem reperio
-eum Geometriz ftudium vel primis labiis

»e 2 guftafle
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uftafle , vel ejus fcientia imbutum fuifle.
mmo SUIDAM Eum folummodo Philofophs
‘nomine appellafle, non absque radone fa-
€tum effe conjicio ; quia nempe apud Ve-
teres Scriptores Grazcos , € quibus Swidas
fua collegit:, tantummodo Phslofophs nomine
occurrit. Abfit itaque ut Eum Geometre no-
mine ornaremus, quum plus arti fophiftice,
quze a2 quolibet Geometra quam longiffime
remota effe debet, quam fevero rerum exa-
mini tribuiffe vifus {ic. Porro Laértis verba
hujus Ewclidis Philefophi indolem & mores
haud obfcure cognofcere faciunt ; vehe-
mentem fcilicet Eum ac litigiofum fuifle ;
infl'ﬁper difputandi eum per cupidum adeo
fuifle , ut Megarenfibus Gontentionis rabicm
invexerit.

§. VIII. Quod fi ea, quae de utroque
Euclide repcrire potui , hucusque enarrata,
introfpiciamus , illi, qui Euclidem Geome-
tram , Megaris ortum fuifle fennunt 5 ac
propterea  Adegarenfem vocant ; Geowsetram
noftrum, cum Philefopho illo AMegariso , icu
Socratico confundere mihi videnwur. In lis
vero me parum, aut omnino nihil a reéta
via aberrare, fi fontem ac originem, unde
iftam fuam f{ententiam deduxere , {cifcite-
mur ; illa me perfuadere videntur. Nam
cum Euclidem Geometrans Platonis tempore
floruiffe ftatuunt , & Eselides ille qui ad
Platonis tempora refertur ; ac propterea ab
illis Platonis wqualis habetur , fuic Philofophus
Socraticns , Megaris naws , ac cducafltix; B

Cle-
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difcipulosque ibidem inftituens; ficut §. 5.
é Veterum monumentis apparuit 3 ac.proin
cujus Patria erat urbs illa AMegara, vel AMea
ara dicta; inde ni fallor, quia haud rite 2
fc invicem ambos diftinguunt Ewselides , in
eam opinionem , affirmandi Ewxclidens Geome-
tram Megareum efle , adduti funt. Funda-
mentum itaque hujus conjefture in eo pre-
cipue fitum eft ; quod Euclidis Geomstre -
tatem in Platonis tempora incidiffe opinan-
tur. Verum obfervantibus VOSSIO de-
Sciemt. Mah. cap. 15. §. 1. CLAVIO in
Proleg. in Exchid. & DECHALES in traf.
Prooem. de ortw ¢ progreflu Matkef. pag. 8.
ad hunc errorem circa Atatem Ewclidis no-
ftri committendum , omnibus preivic VA-
LERIUS MAXIMUS Ub. 8. cep. 12. fcri-
bens.  Platonss quoque eruditiffimunms peflus hac
cogitatio ariigit 5 qui conduflores Sacre are de
modo ¢ forma cjus [ecum [ermomem confer-
re conasos , ad EUCLIDEM GEOMETRAM
¢re juffie. Ex quibus itaque collegere, Eucli-
dem Geometram  iisdem Temporitus cum
Platone inclaruifle. Sed notant Viri doéti
ad hunc Locum, mendum efle in iis Paleris
verbis: quippe obfervat PERIZONIUS quod
Miallerius , emendavit EUDOXUM : quo-
niam a PLUTARCHO appellatur Eudoxus
Gridins ad quem Plato eos oblegavit. Idem
laudatur in nobis ad GELLII /. 6. cap. 10.
dicitur enim_ibidem ; Meminit quidem Vale-
rius Maximus loc. cit. Platonem guosdam ad
Euclides Geometram mififfe , fed mendum ibidem

lates 5 @& refle AMitallerius in Edisione [ua re-
“e , finiz
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Biit- EUDOXUM * Geometram.  Ita legendum
- offendit Plutarchus de Deo Socratis, qus in Geo-
metrica quaflione Endoxi Cnidii Platonis difcipuls
“memimit.  ldem fentit MENAGIUS ad
DIOG. LAERT. kb. n. fegm. 106. {cribens,
illa lc€tio Mitalleri temporum rationi opti-
‘me congruit. Vixit cnim Eudoxus Cnidius
_nobilis 1ille Geometra iisdem temporibus ,
‘quibus Plate,, cujus etiam auditor fuic; fi-
cuti ex catalogo Mathematicorum, a Precle
cornato §. 1. colligere eft. Quare Valerins
de vero nomine Geometra parum follicitus fuerit.,
@ Celeberrimi Geometre nomen baud [atis csr-
cumfpecle arripuerss.  Monente TORRENIO
ad hunc locum. Obfervat porro VOSSIUS
Joc. cit.  Delios ad Euclidem Geometram mif-
fos, nequidem de Secratico vcrum efle ; fed
quod Plato rejecerit illud Problemna ad difci-
pulos ftos. Denique PETRUS RAMUS
- #n_Schola Mathem. blib. 1. pag. m. 22. 23.
‘exiftimat, quod hac in re major fides fit
habenda Eratofthens , qui Euclidems Geometram
’P'roxime fecutus eft'; quam Palerio: ERA- -
TOSTIIENES autem 1 Epiftola quadam
ad Regem  Prolemenm , inter cetera hac
fcribie verba.  Aliguando wero poft ajunt Deli-
os graffante morbo , [eccundums Ovaculum , dupli-
care quandam _Aram juffos , sncidsfle in eandems
"cmxiem}em s tumgue implerando  Platonscos "
Academia  Geomerras oraville | ut  gquaftionens
diffelverenr. <. Quapropter hinc etiam li-
.quld(_) attendenti cuilibet conftare potett ,
omnino errafle in nominis defcriptione Pale=
rism. Nam nec quidquam duplicati Cubi ad
' ' " Eu-
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Euclidems Geametram ab Autoribus refertur ;
nec Euclides in Elementis quidquam nomina-
tim de duplicando Cubo propofuit. Cum
itaque hzc omnia zqua lance ponderentur,,
nullas inficias ire poteft 5 quin ille locus
Valerii vitio laboret ; nomenque Euclidis Geo-
mere ibidem delendum fit. Verum deftro-
¢to VALERII citato loco, corruere eorum
fententiam , qui Euclidis Geometre [tatem
ad Plaionis tempora referunt, meo judicio
videtur : cum preter Falerium ¢ Veteribus

‘teftem nullum aliom pro hac opinione ha-

bent. Sed quia ex eadem conjeftura ma-
nifefto fatis orta eft; ea cogitatio de Pa-
tria Euclidis Geometre , qua Megaram fuille
ftatuitur ; cum binos hos inter fe confun-
dunt Euclides 5 idcirco Euclidems Geometrams,
Megarenfem dicere non auderem.

§. IX. Non autem inter fe confundendos
effe binos hos Ewclides, fod 4 fe invicem
omnino diftinguendos efle, multa funt quee
id fuadent. In utroque enim Ewclide tot
charatteres differcntes licet reperire , qui
abunde alterum ab altero diverfum fuifle, fi-
ne ullo dubio palam oftendunt. Etenim
tam Geometre Euclidis, quam Philofophi So-
cratics Patriam , in qua quilibet floruic ,
Domicilium habuit , ac Publice Scicntias
docuit ; i nobis ob oculos ponamus; ea qua
§ 2. 5. & 8 adduximus , ut utriusque
candem fuiffe putaremus , non permittunt.
Quum Euclides, qui Geometriam exercuit,
aC_publice eam profeflus fuit , Alexandria

B A < ’ Scho-
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Scholam fuam habuit , ibidemque vitam de-
git. Alter vero Ewclides , qui Secratis Audi-
tor fuit, ac Philofophiam publice docuit ,
Megare difcipulos inftituit, & erudivit, pa-
triosque eo in oppido habuit Lares. Pre-
‘terea magis eos a fe invicem diftinguere
facit utriusque Atas diverfa. Quippe Secra-
scus ille Philofopbus , Tempore Socratis jam
erat notus. §. 6. ejusque Auditor fuit, ac
Megare co tempore , Philofophie partem
eam , qua Dialettica vocatur , inftituit.
Geometra autem Ewuclides fub  Prolemao Lags
‘filio demum clarus fuit, §. 3. eoque tem-
pore Geometriam docuit. A morte vero
Socratis usque ad Prolemenm primum elapfi
funt anni xcv. monente STANLEJO in i-
-ta Euclidis, Quare ad minimum Xc. anni
efluxere , inter Euclidems Socraticum , & Eu-
elidems Geometrams ; uti cenfet VOSSIUS de
Sciemt. Mathems. loc. cit. Nulto itaque junior
fuit Euclides Geometra , quam  Megarenfss Eu-
clides. Confer. CLAVIUS in Proleg. in Ex-
clid. GREGORIUS in prefar. COMMAN-
DINUS n Euclid. Elem. Proleg. & muld
alii. Porro inter illos difcrimen licet ob-
fervare , fi Scholas, in quibus quilibet eru-
ditus fuit , contemplemur. Prodiit enim
Megarenfis Euclides & Socraiis Schola , Mathe-
maticus vero Eaclides ¢ Platonica. Augetur
illud difcrimen inter ambos illos Eaclides , fi
diverfa ftudiorum genera , in quibus fe pri-
mo exercuere ; {i diverfas doftrinarum fpe-
: cies , quas dein publice profefli funt, cogl-
temus. Fuit enim Ewclides Socrasicas Par::rde:-

nias,
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mdis librorum valde ftudiofos, Autore LA-

. ERTIO in.ejus vita, ac in difputandi are

imprimus wverfatus eft ; Alexandrinus autem
Euclides , Plasonis ac Platonicorum de Rerum
Naturalium {cientia , fententias & rationes
inveftigavit , easque omni nifu ftuduit, iis-
que percipiendis & examinandis totus in
cubuit ; dein Geometriam adiit , eamque
maxima cum Jaude excoluit. Docuit Aege-
renfis Euclides artem Dialefticam , in eaque
fcientia fuos przcipue erudivit difcipulos ;
Informavit Alexandrinus Euclides Quantorum
contemplationes , & in iis fpeculandis &
rimandis Auditores fuos occupatos tenuit.
Nec parum exaggerabunt differentiam inter
ambos hos homines ftatuendam , monumen-
ta , quibug famam fuam longam effecere.
Celebratur Euclides Megarenfis , quod Dialo-
gos fex compofuerit, ac fcriptis reliquerit,
qui recenfentur a DIOG. LAERT. izgejns
vita, ac funt fequentes, Lomprias , Mb-
»es , Phoenix , vel ut apud Swsdams , Phoenie
ces , Crite , Alcibiades , Eroticus. Laudatur
Alexandrinus Euclides , quod {cripta ad rem
Mathematicam omnia f{peftantia compofue-
rit , litterisque mandaverit. Diftinguuntur
ulterius a fe invicem bini hi Autores, quate-
nus Mdegarenfis Philofophi tantum nomine
occurrit , .Alexandrings autem , Geometra
ubique audit. . Tandem mores quibus uter-

que donatuserat , facile ‘inter ambos nota-

bilem efficient diftinétionem: Sicuti  enim
natu major - Exclides wehemens ac litigiofus
fuit, fic minor natu , Geowetrs Rempe {rio-

er
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Jter fuaviffimi ingenii Vir fuit ; ab omni
“contentione abhorrens. Quod fi itaque ea, -
:que in utroque obfervavimus Euelide, inter
?e comparemus , afferere neminem audere
;fifpicor , ambos 1illos y qui Ewclidis nomine
-apud prediftos Autores veniunt, pro uno
-eodemque habendos cffe ; contra diftinétas
.omnino fuiffe perfonas, neutiquam inter fe
-confundendas ; affirmare omnes optimo jure
‘teneri. Confentiunt GREGORIUS in prefas.
;SAVILIUS.  prelett. in Euclid. CLAVIUS
sn troleg. COMMANDINUS in proleg. &
VOSSIUS loc. ci. multique alii.

- §. X. Preeter jam diftos binos Ewclides,
-Philofophum ncmpe, & Geometram , alii apud
Scriptores leguntur , qui nomine Esclidis
.celebrantur: quos ob nominis convenientiam
hic brevibus recenfere a propofito noftro
no@ alienum foret. Quorum primus eft
es Archon qui Athenis fuit anno 2do
Olympiadis rxxxvir. Secundus fuit itidem
Euclides Archon , fub quo triginta Tyranni
expulli , ille vixit anno 2do Olympiadis
xctv.  Tertius Euclides Athenienfis, {ed forte
non diverlus a prioribus. wartus fuit Ex-
.clides Vates , Xenophomti amicus. Quintus
. Euclides Lapscida, cups mentio in Platonss ‘Le-
ftamento exftat. Sextus fuit - Esclides Fra-
.ter Cleomedis, Lacedemoniorum Regis. Sep-
timus vocatur Ewslides Pacatianus , cujus an-
tidotum refertur- & Galemo in antidotis. Ofta-
vus eft Euclides Platemicus, Nonus fuit Ex-
clides Maximi. Byz. filius. Decimus appella-
tur
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- tur , Euclides -Parafitus ; Swsicrins filins , cognos

mento eerrav. - Undecimus fuit Esclides Las
co.  Duodecimus fuit Euclides Rhetor , cujus
memiinit STRABO Geogr. lib. 14. pag. 969;
Confer. FABRICIUS in Bibliotheca Grec. lib.
3. ¢ap. 14. §. % sn notis. & STANLEJUS
in Vsa Esclidis Megarenfis :

§. XII. Sed miflis reliquis omnibus, d8
Euclide Geometya cantum {cribere: nobis anit
mus eft : cujus fcripta , quibus fui nobis
commendaverit memoriam , recenfere . or
dinis & inftituti rado poftulare videtur. Ea
vero GREGORIUS sn prefas. in Euslid. par-
tim € Pappe Alexandrino , ULib. 7. collefh
Muhem. Partim € Proclo lib. 2. Comment. in
Exclid. collegit ; eaque porro recenfentur
DECHALES in traftau de Oriv ¢~ progreffu
Mahef. CLAVIO in Proleg. in Ewclid. FA-
BRICIO in Biblioth. Grec. lib. 3. cap. 14.
VOSSIO de Scientiis Matkem. multis aliis ¢
ac fequentia enumerantur. Inter Euclidis
Geometre fcripta, que partim periere, paf-
tim fuperfunt ; prime numerantur Libri trés
Porismatwm ; Verum hi magno rei Geomé-
trice , prafertim loci refoluti, damno pe-
riere. Quadam tamen eorum apud Peppws
in lib. 7. Colleft. Mathem. fuperfunt; rehqua
autem hodie non exftant. Secundo recenfen-
wur libri duo Locersm od fuperficiem , ad Ana-
lyfim Geometricam pertinentes ; hi etiam
hibri temporum injuria periere, praterquam
quod Pappas Alexandrinus horum quatuor

Jemmata nowvit. Terwo confcripfit = Libriew

Fellos



gzx- BREVIS NARRATIO HASTORICA

Follacierum , neque hic hodie reperitur; in eo
vero rationes falfa deprehendendi, & pa-
ralogismos arguendi oftendit ; quod fcrip-
tum , non fine mnotabili rei ‘Logice ac
Mathematice jaftura , perditum eft. Qwar-
o compofuit quatuor libros Comicorum , quos
Apollonius  Pergans explevit , eis?ue alios
uatuor libros adjecic, qui hodie fub Apol-
3,"; nomine leguntur. Quinte refert DECHA-
LES libtrum de [phera ab Euclide ornatum,
ui cum cxteris periit. Preter hos libros
perditos alii funt, qui feliciori fato ab in-
geritu fervati funt : inter eos tamen varii
geperiuntur , de quibus valde dubitatur an
zu.idem fint Ewelidss. Sexto Euclidi tribuitur
ber unicus Datorum, quz ad analyfin Geo-
metricam funt comparata ; & ejus quafi
Elementa Veteribus Geometris familiaria,
Inter alios hunc Datorum librum fuccinéte
demonftratum in lucem emifit Jfaacus Bar-
row ; Ac olim a Cleudio Hardy cum Marini
Philofophi Commentario Gracé emiflus , ac
LaLin! verfus eft, additis obfcurioribus locis
Scholiis ncceffariis.  vid. VOSSIUS de
Scient. Math, in addendis pag. m. 433. Idque
felicius preftitic Hardy , quam antca Zam-
bertus , qui itidem hunc Datorsm librum La-
tiné vertit. Septimo Ei adfcribuntur Trata-
-tus duo Mufici , nempe Introduitio FHarmoni~
¢e & Sellio Canomis : dubitat autem GREGO-
'RIUS an uterque ab Euclide fit fcriptus; qui
rhodie eo nomine Ewclidi ab aliis adjudican-
“tur; nam MEIBOMIUS eos traftatus muficos
- Eselids wibuit ; cui affentitur FABRICIUS /oc,

Cet,

- el . Ex . e—e .
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¢t MEIBOMIUS ommium optime in eos
Commentatus eft; eosque Volumini fuo Veo
term  Muficorw “inferuit. Ofevo inter ejus
Scripta. occurrit liber unicus Pheremenorums ;
in quo folo Coecleftia , five Aftronomiz
principia attingic. Hunc VOSSIUS lec. cit.
a Bartheloweo Zamberto cum reliquis quibuse
dam Opufculis Launé verfum fuifle, refert.
Gracé & Latiné fine Demonftrationibus in-
ter catera Ewsglidis Scripta  Phanemena edidit
Corradus Dafypodins, Noma feripto reliquit
Ewclides scom , & Catoptricam ; verum
GREGORIUS & SAVILIUS mula fe fua-
dere dicunt, ad fufpicandum ‘opus illud ,
quod hodie Opsice & Catoptrica Enalidis voca~
tur , fpurium effe ; vel temporis lapfe pror-
fos corruptum. Interpretatus eft. Opticam &
Catopiricans Foannes Pera; tum Hetrufco idio-
mate , exX .interpretatione Ignatii Danmtis lu.
cem vidit hic libellus ; fed Autore Rlencane;
Jgnatii expofitio mutila et & manca. De-
esmo additur Scriptis Euclidis editis liber de
Dsvifionibxs, qui latine tantum exftat : Mul-
ti cenfent librum Euclidis de Divifiorbas eun-

gfem effe libellum Arabica Lingua feriptum

de fuperficieram divifionibus , Adachemete
Bagdedine wulgo adicriptum ; qui cura &
ftudio Foawnis Dee Londinenfis , & Fredrics
Commandsns latine verfus lucem vidit, Sovi~
dins autem & Gregorins illum’ libellum non
Euclidis efle opinantur ; conftac tamen Eucls~
dem de Divifionibus librum feripfifle.  Undecims
his adjungit Gregerinz, Fragmentum, quod
in Zawberss editione latina Euclidi addicitur:

in
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in quo agitur de Levi & Pondersfs; fed pro
fpurio ‘id habet SAVILIUS in prelett. in:
Euclid. Duodecsimo Scripfit Enclides abfolutum
opus Elementorum , cum Sole & Luna dura-
turum ; quod plusquam 2000. annos mag-
nam_aftimationem obtinuit. De hujus edi-
tionibus & commentariis in f{equentibus in
fpecie §. 32. agere conflituimus. Super his
Euclidis Scriptis omnino legt merentur qua
de iis notarunt- GREGORIUS in prefa. &
FABRICIUS su Biblioth. Grac. lib. n1. cap.

14. §. x1-xvL pag. 377-381.

. 8§ XII. Ex his vero omnibus -Scriptis
enumeratis , que Euclidis nomine veniunt,
Elementorum  librum clegimus ; de quo pauca
differemus , cztera filentio pretereuntes.
Qluippe funt Elementa Ewclidis, quz pra re-
reliquis precipue in omnium verfantur ma-
nibus ; queque a cunétis Geometriz {tudio-
fis nofte dicque trattentur. Sunt Elementa
tantum Planorum, & Solidorum , que in
hac editione occurrunt ; de iis itaque per-
magni noftra intereft fcire, quid Autores
{fentiunt.  Euclidems Geometram Elementoru

opus conftruxifle, inter omnes , tam Anti-
uiores, quam Recentiores convenit Autores.
t quamvis ante Eum a diverfis Elementa
fint compofita Geometrica , ac fcriptis con-
fignata ; ficuti ex Procli & aliorum teftimo-
nis conftat ; cum muiti ante Eum incla-
ruere Viri , de rebus Geometricis optime
meriti, non folum in Agypto, fed etiam
in Grecia , qui fua fuper Mathem(aﬁ}c.a
: Ci-
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difciplina cogitata & inventa litteris nota-
runt : tamen VOSSIO tefte de Sciemt. Muth.
¢ap. 14. Enclidis Elementa funt opus vetuftif-
fimum quod in Geometria habemus ; cum
reliquorum preclarorum Geometrarum opera,
temporis injuria periere. Preterea opus,
quod Elementa infcripfit, omnium Gracorum
abfolutiflimum eft corpus principiorum Geo-
metrie ; non obftantbus aliis Geometriz
Elementis , 2 diverfis compofitis. Quippe
in Grecis primus iile fuit, qui omnia fun-
damenta , ad Gzometriz Scientiam ducen-
tia, in Elememari fuo corpore collegit; ac
colle€ta digeilic. IHac de caufa depingeba-
tur Euclides digitis demetiens ; unde SIDO-
NIUS APOLLINARIS ib, 9. Epiff. 9. ait,
per Gymnafia fingi Euclidens Kapter menfura~
rum [patia , diguss laxatis, In his autem Ele-
mentaribus infticutionibus , adornandis , non
omnium Problemacwum , & Theorematum
unicus Inventor & Autor ftatuendus eft Es-
clides ; verum aliorum Autorum tum inven-
tis, tum fcriptis, in fuis Elementis compo-
nendis, ufus eft; quorum ea , que inve-
nere , vel in ordinem redegit; vel que non
fatis valide demonftrata erant, firmifflimis
munivit demonftrationibus. Quapropter Ele-
menta  Euclidea , quo ad maximam partem,
originem fuam traxere, ex Scripus Geo-
metrarum , vel ante Euclidis tempora, vel
iisdem temporibus inclarefcentium ; qua
confuluit. Ita ut hoc corpus Elementorum fit
compofitum , partim ex Problematibus, &

Theorematibus ab aliis excogitatis; que ex
28 ) ii’
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iis felegit , utpote ad propofitum fuum af
fequendum ducentia ; ac que in convenien-
tem ordinem redegit ; vel {i firme deeft
fent probationes , evidentibus Demonftratio-
nibus confirmavit ; partim ex Propofitioni-
bus 4 fe inventis, probationibus invitis, iis
additis. Que tamen omnia in concinnum
iftum ordinem adduxit, quo hodie Elementa
Euclidesa funt ornata. Etentim PROCLUS
lib. 2. Commenmt. in Euclid. nobis autor eft,
Euclides multa in fuis Elementis ab aliis
inventa collegiffe, multa Ewdoxi ordinafle,
multa Theaters perfecifle ; ea preterea qua
lIaxius & prioribus dcmonftrata erant, fir-
miffimis Apodeixibus, quz nec coargui, nec
convinci poffunt , muniviffe. Ea propter
4 Procle aliisque Veteribus Scriptoribus xal
#oxnw diftus eft scyuene ,  Elementorum
Conftruétor, & Dcimonftrator feilicet, ac
Geometra: conferantur RICCIOLUS Chren.
pars. 2. GREGORIUS iz prefar. COMMAN-
DINUS. proleg. in Euclid. CLLAVIUS Proleg.
in Euclid. DECHALES , loc. ess. VOSSIUS

loc. cit.

§. XIII. Quod-vero Euclidis Elementa mul-
tum debeant aliorum cogitatis, ac inventa
priftinorum Geometrarum contineant , &
quibus funt conflata; extra omnem dubita-
tionis aleam ponunt Propofitiones & De-
monftrationes , que in ipfis Elementis oc-
currunt : quarum Inventores paflim apud
Veteres nominantur, quibus etiam Inventio-
pis gloria tribuitur. Etenim celebratur

' ’ T}m‘
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. THALES MILESIUS, qui primus nomine
Sapientis eft appellatus, Eum invenifle Ifo-
fcelium Triangulorum angulos ad bafin eflfe
®quales : quz eft PROFOSITIO 5. ELE-
MENTI. I. Eandem propofitionem univer--
faliorem .reddidit GEMINUS Geometra.
Laudatur itidem OENOPIDES CHIUS ,
ob inventum illud preclare , perpendicula-
rem nempe ad datam lineam ex punfto ex-
tra eam dato duccre ; illaque eft PROPO-
SITIO. 12. ELEMENTL I. Memoratur ,
®qualitatem angulorum ad werticem oppofi-
torum THALETEM MILESIUM detexifle;
uam PROPOSITIONEM Euclides 15. ELE-
ENTI I. fecit. Laus detetur EUPHOR-
BO PHRYGI, quod modum , cujuslibet
Trianguli ex tribus lineis componendi, in-
venerit ; eaque eft in ordine Euclideo 22.
PROPOSITIO ELEMENTL 1. Quaz hanc
proxime fequitur 27. PROPOSITIO citad
Elemenu , inventis OENOPIDIS CHII
debetur ; cum Geometra ille demonftravit
ad datum pun€tum linez propofitz, angulo
dato, ®qualem angulum reétilineum confti-
tuere. Dechales autem exiftimat, Evm non
inveniffe ipfam Propofitionem , fed Demon-
ftrationem aliquam reperiffe.  Inter THA-
LETIS MILESII inventa Geometrica, nu-
meratur porro @qualitas cmnimoda Trian-
gulorum , unum latus, & duos angulos ad
invicem #quales habentium ; que eft apud
Euclidem PROPOSITIO. 26. ELEMENTL
I. Prazterea, nullus eft, qui vel primis, ut
yjunt, labiis, Geometricum guftavic ftudium,
rEr vel
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vel parum fe in eo exercuit, quin PYTHA-

GORZA in Geomsetria merita , propter in-
venta ejus utiliflima, que inter Ewxclidis Ele-
mema reperiuntur ,  extolli admodum ani-
madverterit. Ille enim Autor eft , Trian-

uli cujuscunque reftilinei tres angulos fimul
%umtos duobus rettis @quales efle; que eft
g2. PROPOSITIO. ELEMENTI. 1. Eidem
huic preclaro Geometre acceptas referimus
PROPOSITIONES. 44, 47. cjusque con-
verfam 48. ELEMENTIL I Quarum 47.
PROPOSITIO f{peciali notatur denomina-
tione, fatis indicante , PYTHAGORAM
* primum Autorem habere ; cum Hecatombes
Pythagorici nomen gerit , fub eoque titulo
paflim apud Scriptores celcbratur. Hujus
vero denominationis originem petunt ab
oblatione Boum, a Pythagora Muflis facta ,
in gratiarum aftionem , pro ecjus Demon-
ftrationis inventione. Hexc eft illa adeo ce-
lebris Propofitio , que ob ingentem fuam
utilicatem, Inventoris fui famam immortalem
reddidit. Praeter has recitatas Propofitiones
in Elemento primo Ewclidis occurrentes ,
aliz ctiam funt, que in fequentibus Eucli-
deis Elementis reperiuntur. Nam THALE-
‘TEM MILESIUM , angulum in femicircu-
lo efle retum, inveniflfe referunt ; eaque
“eft apud Ewclidem PROPOSITIO s:1. ELE-
MENTI, UL Porro inter ejusdem THA-
LETIS inventa variz Propofitiones Elemen-
ti Quarti enumerantur. Etenim tribui Ei
folent & multis Scriptoribus PROPOSITIO-
NES, 2, 3, 4. & 5. ELEMENTL éV
. -
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uibus addunt , Eum reperiffe modum ,
Triangulum quilaterum in Circulo inferi-
bendi ; cujus inventi letitia elatus, Bovem
Mufis immolafle dicitur. Porro funt qui
ftatuunt , QUINTUM EUCLIDIS ELE-
MENTUM ab EUDOXO CNIDIO efle
compofitum : quia EUDOXO a veteribus,
de Proportionibus a fe inventis, multa ad- .
fcribungur.  Certum enim eft ¢ teftimoniis
antiquorum , EUDOXUM de Proportioni-
bus feripfiffe. Si itaque omnia , que in
ELEMENTO V. EUCLIDIS occurrunt ,
non funt EUDOXI, faltem pleraque ab ipfo
profetta effe, Proclus clare fatis teftatur.
Quare Ewclides ca , que de Proportionibus
habet , ex EUDOXI fcriptis haufiffe , fi
non omnia , faltem plurima , cenfendus
eft; cum Proclus ait , Enuclides multa Eu-
doxi in fuis Elementis in ordinem redegifle.
Memoratur etiam THEZATETUS, ob De-
monftrationem PROPOSITIONIS. 10. E-
LEMENTI. X. a fe primo datam. Deni-
ue que de SOLIDIS, tribus ultimis ELE-
RJEL TIS, nempe XI, XII, XIII. demon-
ftravit Euclides, in iis THEZATETUM, A-
RISTEUM , aliosque fecutum efle Ewcli-
dem , Autores referunt. Verum inde non de-
rogatur , ejus Jaudi, quod aliornm placita
confuluerit ; cum inconcuffis fundamentis
Autorum inventa , ordine nunquam corri-
gendo, fuperftruxerit. Videantur PROCLI -
Comment, sn Euclid. DECHALES ingl'raﬂ. de
orsu € Progreflu Matkef. pag. 7. 8, TAC-

grelf .”fgl’g 7 QUET
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QUET in Hiforica narrat de ortu € progreffis
Mahef. aliique plures. i

§. XIV. Hoc vero Elementorum corpus ,
fecundum multorum Doétorum  fentenuam,
Euclides divific in  Tredecins libros ; licet
vulgo a nonanullis guindects enumerentur
Elementorum libri : immo in quibusdam
exemplaribus Sedecim Euclidis nomen ferunt.
Verum obfervat VOSSIUS .de Scient. Math.
cap. xv. §. 3. edamfi muld putent Elemen-
ta hec conftare libris xv. rem tamen non
ita apertam efle de duobus poftremis. An-
fam dubitandi de XIV. & XV. Elementis,
an quidem Ewclidis fint, prxbet Theonis in
Euclidew  Commentarius.  Etenim  Theon
Alexondrinus , Euclhidis Elementorum valde
ftudiofus, qui ea fuis expofuit Difcipulis,
claruit Theodofio Magno imperante , anno
Chrifti 395. mortuo, uti refert VOSSIUS
loc. cit. cap. 16. §. 9. lile vero Theon in
tredecim  Ewclidis  priorcs libros , tantum
commentatus eft 3 uti Ceompani fccundum
Theonis expofitionem , Editio Elementorum
Euclidis te!{’atur. Qua itaque expolitione in
hec Elementa manifelto indicafle videtur,
Eum tredecim tantum agnovifle libros Ele-
mentorum ab Euclide con{triptos. Prazterca
Moarinus  Philofophus , Procli Diadochi difcipu-
lus, circa annum Chritti j500. tlorens, in
Protheoria ad Data Euclidis, Tredecim Ele-
mentorem libros Euclidi folummodo tribuit.
Tot eiiam libri reperiuntur, in Elemento-
rum Euclidis verfione Arabica“ Nafiridins Tu-

Jm
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fini Perfe, quz luculentis typis Arabicis lu-
cem vidit Romz anno 1594. ex Typogra-
phia Medicea. Sicut mulea alia funt exem-
plaria, utl Rbedii, Richards, aliorumque, in
quibus ultiimi duo nempe XIV. & XV. non
reperiuntur libri. Accedit quod ultima pro-
pofitio Elementi XIHI. veluti colophonem
operi imponit. Conferatur FABRICIUS in
Biblioth. Grec. lib. m1. cap. 14. Sed porro
obfervandum venit, Librum decimum quar-
tum propriam habere prefationem , quam
nec primum Euclidis Elementum habet; nom
vano argwmento  inquit GREGORIUS ss
prafar. in Elem. Euclid. duos wliimos libros alre-
rius effe quam Euclidis. Confentiente VOS-
SIO de Sciem. Mah, cap xv. § 3. &
DECHALES in Tralt. de ortx ¢ progref.
Mah. pag. 8. 9. Ex quibus abunde videtur
conftare , Tredecim Elementorum libros,
ab Euclide tantum fuifle compofitos ; binos
reliquos feilicet XIV. & XV. alium agno-
fcere Autorem. Hi vero pofteriores bini li-
bri , a quamplurimis , Commentarii HYP-
SICLIS ALEXANDRINI habentur. Vixit
Hypficles circa Tempora  Prolemai Lathyrs
(ncmpe toto feculo, wvel paulo uleerius ,
ante natum Chriftum.) 7fidors fummi Mathe-
matici difcipulus. VOSSIUS loc. ¢ut. cap. 54.
§- 7. Ipfa przfatio quae Elemento XIV.
premitritur , cft prooemium Hypficlis A-
lexandrini ad Protarchum : ex quo haud diffi-
culter colligere eft, illud neutiquam conve-
nire Exclidi , at bene Hypficli Alexandrino ,

de quo in ifto loquitur Prooemio. Ut cez-
s32 , tera
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tera tace1'm , quot verba , tot argumen-
ta, Euclidem non effe ejus Autorem ar-
uentia , reperiuntur. Eteaim mentionem
Injicit fcriptorum Apollonii ; de comparatio-
ne Dodecagdri, & Icofaédri, eidem fphe-
re inferiptorum : id neutiquam de Euclide ,
ui ante Apollonium fCcriptis inclaruit , pre-
gicari poteft ; fed quidem de Hypfcle qui
multo poft vixit. Conferatur FABRICIUS
loc, cit. Sicut etiam GEORGIUS VALLA,
& BARTHOLOMZAEUS ZAMBERTUS
VENETUS , qui fub Hypficlis Alexandrins
nomine , pofteriores duos Elementorum li-
bros, latine verterunt. Eosdem ob Hypficle
Alexandrino compolitos effe cenfent, SA-
VILIUS, GREGORIUS, CLAVIUS , DE-
CHALES ; locis jam jam cicatis ; & innu-
meri alii. Decimus Sextus Liber , qui in
nonnullis codicibus , non tamen in omni-
bus, prioribus anne€titur , nunquam Ewclids
fuic adferiptus; liced in ordinz Elemeatorum
in Clavii Editione Euclidis Elementis annu-
meretur 3 fed ille eft adiectus a FRAN-
CISCO FLUSSATE CANDALLA ; ud in
fronte hujus libri 4 quolibet legere eft. Ac
ob materie convenientiam Elementis adjun-
gitur, ficuti duo precedentes libri , de fi-
mili argaumento, cum Elemento decimo ter-
tio Euclidis traftantes , propterea a non-
nullis cum Euclidis Elementis XIII. con-
nettuntur , iisque adjunguntur.

§. XV. Tredecim hi Elementorum libri,
refpecta  Doétrinaram , quas . Exclides de

Quan—
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Quantitatibus in iis pertrattavit, cum CLA-
VIO & GREGORIO commode in guaruor
difpefci poflunt parees : licet bipardta diviio,
in Superficierum & Solidorum contemplationem,
futhciens eflet ; quia PROCLUS nobis Au-
tor eflt, nullam peculiarem fuis in Elemen-
tis, de Punctis & Lineis traétationem ine
ftituifle Euclidem. Verum Solidorum Euclse
dis {peculationes , de corporibus regularibus
Sphere includendis, rite intelligi nequeunt,
nifi pracefferic notitia Linearum Commens-
furabilium , & Incommenfurabilium ; cum
diametrt ad latus proportio non femper ra-
tionalis eft. Harum vero Linearum in:ellie
gentia , Numerorum fcientiam previam ule
tro efHagitat ; ac. cum corpora illa folida,
bafibus planis, lateribus , & angulis planis
continentur ; cumque omne Solidum pre«
fupponit Planum, ex quo Originem ducit,
oportebat Dottrinam Planorum primo loco
tradere : inde nata eft Divifio horum Ele-
mentorum in partes quatuor. Jn grima parte,
Plana contemplatur ; quorum Doctrinam Sex
prioribus abfolvit libris: & quidem ita, ut
Quatuor primis Elementis Plana abfolute
fpeculetur; fcquente vero Elemento Quinto
Magnitudinum Proportiones in genere tra-
&tat ; easque Figuris nonnullis Planis in
Sexto Elemento applicat. Secunda pars, Nus
merornms affeCtiones exponit , quorum not-
tiam tribus fequentibus libris, Scilicet Se
tmo , Oftavo , & Nono comprehendit.
Tertia in porte , Summerriam , {ive de Lineis
commenfurabilibus , & incommenfurabilibus
s Scien-
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Scientiam docet , hancque unico, Decimo

‘nempe libro complexus eft. Quarra denique

in parte , Stereomerriam , feu folidorum doétri-
nam examini fubjicit , eorumque contem-

'}a)lationem tribus ultimis libris , Undecimo ,

uodecimo , & Decimo tertio, proponit
ac demonftrat. Quibus peraétis cum uitima
propofitione Libri Decimi tertii Elementa
fua claudit.

§. XVL Continent hi libri in fe princi-
pia & fundamenta ad Geometrie intelligen-

-tiam fcitu neceflaria ; ficuti fingulorum li-
‘brorum contenta quemlibet attentum facile
-docere -poffunt.

Etenim primo in libre, Triangulorum ; om-
nium figurarum planarum f{impliciflimarum

& primarum ortus , affeCtionesque primum

Euclides confiderat ; tum juxta angulos ,
tum juxta latera ipfa inter fe comparans ;
quibus fubjungit anguli & linez bifeétionem;
addens perpendicularis conftruétionem ; an-
gulos reftus , obtwufos , acutos , deinceps-
pofitos , advertucem , extermos , internos.
Dein lincarum @quidiftantium proprietates
inveftigans, ad ipfa defcendit parallelogram-
ma cx iis nata; eorum ortus , & fympto-
mata , que iflis infunt , declarat. Porro
Triangula cum parallelogrammis comparat ,
ac quonam patto parailelogrammum ®quale

-fiat Triangulo affignat. Tandem in Trian-

gulo Reftangulo quadrati , quod & latere
retum angu%um fubtendente , defcribitur ,
cum quadratis, qua a reliqus lateribus fi-
unt, proportionem inveftigat. In
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In fecundo libro, parallelogrammi reftangu~

li, gnomonisque definitionem tradic; linez-
que divife, quanta fint quadrata oftendit ;
illaque cum parallelogrammis fegmentorum
confert ; dein quadratorum , quz a lateri-
bus triangulorum obtufangulorum , ‘& acu-
tangulorum defcribuntur , proportiones cum
quadratis, qua fiunt a fubtendentibus angu-~
lum obtufum & acutum , expendit. Deni-
uc oftendit qua ratione conftruatur qua-
ratum reétilinco dato @quale. Hujus libri
propofitiones , preter linearem, qualem in
plerisque codicibus habent , demonftratio~
nem , etiam decem priores in numeris dee
monftrari poflunt ; quod jam olim preftitie
Barleamus Monachus , ac poft linearum de-
monftrationem in commentario {uo numera-
lem fubjungit Clavius. Nonnulli per Alge-
bram fpeciofam easdem refolvunt, uti Stwre
mius in Archimede Germanico, aliique.

Tertius liber, agit de iis, qua circulis ac-
cidunt , ac de reétis lineis in.circulo wel
ad circulum duélis ; itemque angulos tam
ad circulorum centra, quam ad peripherias
conftitutos rimatur ; ultimo @qualitatem an-
gulorum. equalibus arcubus chordisque in-
filtentium demontftrat.

Quarsus qui fubjungitur liber quafi tertii
praxis eft, figurarum planarum, “Irianguli,
Quadrati, Pentagoni, Hexagoni, Quinde.
cagoni infcriptiones in circulo, & circam-
fcripriones docens. : :

Quimtus qui fequitur liber Magnitudinum
Proportiones generales tradit ; modosque

argu-
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argumentandi quosdam , in proportionibus
apud Geometras frequentiflime ufitatos: al-
ternam feu permutatam rationem, inverfam,
compofitionem , divifionem, converfionem,
ex qualitate ordinatam ac perturbatam. ;
firmos ac validos efle oftendit.

- In fexto libro,, proportiones figurarum plana-
rum commonftrat, oftendensPhznomena Tri-
angulorum proportionalium, #qualium, {imi-
humque; fectionem lincz in tot, quot, vo-
lueris, partes; inventionem terti®, quarte,
ac medi® proportionulis ; rationes figurarum
reciprocarum , & parallelogrammorum ad
fe invicem , nec non polygonorum, paral-
lelogrammorum applicationes ad reftas line-
as, que vel deficiunt parallelogrammis fi--
milibus , vel excedunt : porro quomodo
refta linea terminata extrema ac media ra-
tione fecetur ; ultimo proportiones circum-
ferentiarum , angulorum , ac feftorum in
circulis @qualibus inquiric.

Septimus liber , numerorum indicat proprie-
tates , in co agitur de numeris primis &
compofitis ; & quo pato numerorum non
primorum maxima communis menfura inve-
nitur ; de numerorum parte , & partibus ;
de numeris multiplicibus,, de proportionali-
bus, & quzcunque in libro quinto de mag-
nitudinibus generatim , cadem fere & de
numetis particulatim hic demonftrantur.

Od&tayus liber , numeros deinceps proportio-
nales, numeros planos, quadratos, cubos,
& folidos ; fimiles planos, atque fimiles
folidos indicat.

Nonus
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Nonxs , numeros fimiles planos, cubos,
folidos , numeros deinceps proportionales ,
five ab unitate, five fimpliciter ; numeros
primos y numeros pares, impares , pariter
pares , pariter impares , numeros perfetos
declarat. : -

De hifce tribus numerorum libris, qui
Arithmeticorum vocantur , diflentiunt inter
fo Viri Docli. Quidam putant Esclidem in
iis plus preftitiffe, quam ejus preeftare fuit
intentio ; ac ex iis profluxiffe quidquid ha-
¢tenus de numeris fcitur, aut deinceps fcird
poteft ; quam fententiam ampleétitcur TAC~
QUET sn prefar. Arishmetice fus. Quidam
vero contendunt, Esclidem tantum de Arich-
metica iis in libris traftafle , quantum res
Geometricz infervit ; ut planius ac plenius
commenfurabilium & incommenfurabiliuvm
demonftrationes ficri poflent : inter quos
CLAVIUS , RHODIUS , FRANCISCUS
FILUSSAS CANDALLA ; {cribit enimh
CLAVIUS 4d Def. 1. Elem. 10. Abfolvs
Euclides in amecedentibus tribus libris ea
ad numeres [peliant , quamum [atis vifum of ad
res Geometrscas imtelligendas 5 ° idem  fentit
FLUSSAS in prafas. in lib. 7.

Decimus lsber , magnitudines commenfurabi-
les & incommenfurabiles, itemque rationa-
les & irrationales explorat. . :

In Undecimo , tandem ad Stereometriath
devolvimus , in qua pertratianda , eodem
quo in planis proceflerat, ufus eft modo;
a fimpliciffimis , Geametrarum more inci-
piens, lineis fcilicet, gqyatenus ad_cor;}o;:

)
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folida referuntur ; quando in uno plano po-
fius, iisque ad planum vel rettis, feu per-
pendicularibus , vel parallelis ; item de pla-
nis fefe mutuo fecantubus ; quomodo’ 4 pun-
€to in fublimi dato ad planum perpendicu-
lares ducuntur ; denique differuntur tum de
lanis , tum de folidis angulis, de paralle-
epipedis , & prifmatibus @qualibus nonnul-

Duodecimns, ac folidorum fecundus liber ,
do€tiinam de corporibus fufius perfequitur ,
in eo prifmata & pyramides, cyhndri & co-
pi invicem comparantur , fimulque edocet
infcriptionem polygoni in circulo , & Po-
lyecr1 in fph®ra ; fpherasque triplicatam
fuarum diametrorum habere rationem.

- Decimus Tertius, corporum regularium quin-

e, feu Platonicorum diétorum, conftitu-
gonem cortemplatur , ea corpora quidem
Platonica appellantur , a Pythagora vero
jam defefta funt, uti patet ex veteri Epe-
grammate s Symopfi  Geomerrica MICIH.

SELLI allegato,
Ixrusre wives [droves , & Mvdaydeas codiy
tvpee, °
' n»&iy{gu eo@ds tige , Taray & dpidnr idie
duter.

Evaeidns ems toies xhfos megmadrfs Erevier,
boc eft ; .

Prthagoras 4
Pyshagoras [apiens em iwvenit , Plato wvero
' Mﬁl m. ) E
. N

Figura quingwe (funt) Platonis, quos Sapicns

4
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. Englides [wper bhis glorians [plendidam fruxit..

Conferatur GREGORIUS lec. cit. Ad
horum corporum evidentiorem intelligentiam
premittuntur quedam de lineis extrema ac’
media ratione fettis, fubfequuntur relationes
Pentagonorum , Hexagonorum , Decagono-
rum , triangulorum regularium circulis in-
fcriptorum : tandem Pyramidem , O¢taé-
drum , Hexaédrum , Icofaédrum, ac Do-
decaédrum conftruere affignet , horumque
corporum latera proponit , eaque inter fe
componit.

Decimus Quartns, & decimus quinns libri
qui licet in nonnullis exemplaribus Ewclidis
nomine veniunt, HYPSICLIS ALEXAN-
DRINI efle videntur ; fimile tamen fere
traétant argumentum. In gwarto decimo enim,
comparantur Dodecaédrum, & Icofaédrum
in eadem fph®ra defcripta. In quinte decime
quinque corpora indicata infcribuntur , ac
eorum latera & anguli inveniuntur. §

Decimus fextns, liber & CANDALLA ad-
ornatus , quique aliquando precedentibus
anneftitur , varias f{olidorum regularium ,
fibi mutuo infcriptorum , & laterum eorum-
dem comparationes explicat. Conferantur
COMMANDINI én Elementa Exclidis Proles
gemena, circa finem; & GEORGE MATHI-
AS BOSE sn Scediajmase literario de contentsy
Elementorsm Enclidis. 4

§. XVII. Hanc per Elementa diﬁributamj-
materiam  convepicnte Ordimg ac ngfM
po-
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difpofuit "Esclides ; in quo indagando, eum,
quo Euclides ipfe ufus eft , cum primum,
ad hanc doftrinam’ {peculandam fefe accin-
gerct , puto deftinguendum effe ab illo,
uem jam in illis Elementis tenemus. Quan-
30 , c¢nim mecum reputo Ewclidem {ibi Sco-
pum & Finem conftiwille, corporum mun-
darorum  conftitutionem  fpeculationi = fue
fubjiccre 5 inde haud obfeure colligere mi-
hi videor , primo intendiffe eum, ac fibi

ad contemplandum propofuifle Elementum de-.

csmum teriium ; nNempe quinque corpora re-

guluria Platonica in eandem includere fphz-.

ram , queque eorum invicem fit proportio ,
demonftrare. Ad quod autem preftandum,
neccfle ei fuic extremas illas de corporibus
regularibus  propofitiones in fimpliciores ,
caufas & principia earum propofitionum
continentes , femper refolvere ; atque hac
mc:hodo pedetenum ad prima tandem de-
volvere principia. Cum wvero Methodus
Anulytica eft , que rem in fua principia
five LElemenua, g{ conclufionem quamcun-

¢ in propofitiones, qua continent caufas
21 principia conclufionis reducit ; inde ma-
nifcito cuilibet apparere fufpicor , Eucliders
omnium primo Methodo Analytica procefliflc
ih fuis Elementis adornandis. Nos autem
qui iis utimur Elementis , quando eorum
auxilioducimur, ad Propofitiones in iis pro-
politas demonftrandas & intelligendas, a
principiis ejus incipientes, & gradatim ad
ultimas usque adfcendentes ; cumque fic ex
princiis , ad id, quod ex iis fit, progredi-
T mur ;
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mur ; Methodum fequimur Syntheticems. Quod
vero ipfam f{petat difpofitionem eorum ,
quze per hec diftribuit Elementa , fcien-
dum omnino eft ; fanas omnes Scientias
certa quedam & definita habere principia,
ex quibus ea, que fequuntur demonftrant.
Quare rite dittinguendum eft inter id, quod
principiorum fungitur officio, & id, quod
a principiis iis fluit ; & quidem eo magis,
quod principia Scientiarum debent efle per
fe clara, & evidentia magis quam quz ex
iis derivantur. Cum per fefe fibi fidem
faciunt , nulla principiorum reddenda eft
ratio.; Quze vero Principia confequuntur
omnino rationibus confirmanda ; quippe illa
deinceps per principia prius inteﬁega cog-
nofcimus. Hrec enim qui inter fe confun-
dit , & principia cum iis, que ab his
fluunt , €ommifcet, is totam perturbat co(%-
nitionem ; ea conjungens quz nullo modo
inter fe conveniunt. Hac de re probe
edoftus Ewuclides in fuis Elementis compo-
nendis, feorfum & principia , & quz ea
fequuntur pertrattavit ; talia ftatuens prin-
cipia, quz ob evidentiam fuam per fefe fi-
dem mereant , nulla eorum adhibita de-
monftratione. Eaque premifit vel generalia
ad omnia Elementa fpeftantia, vel fingulis
libris propria ; que in fronte fuorum lbro-
rum collocavit. E quibus praviis dein ra-
tiones petit eorum quz principia confequun-
tur ; cum Propofitionum demontftrationes
ex iis hauriens', probatam przcedentem ,
fequentis demonftrande principium ftatuit ;

L B 1
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talique ordine Elementarem fuam difpofuit
Inftitutionem.

§. XVIII. Ipfa autem principia quod atti-
net, que Exclides poluit fundamcenta, qui-
bus Geometrie Doétrinam fupcritrucrer, in
tria divifit genera ; Definitiones ,  Petitiones
feu pofiulata, & Axiomaa feu communes notso-
mes. In Defimitionibus vocabula artis exponit,
feu quem {enfum fundet hoc vel illud voca-
bulum , in iis declarat ; ac Geometrarum
more vocis explicatione femel indicata, ea-
dem femper fignificatione per totum Ele-
mentare corpus utitur : ne dein eorum am-
biguitate aut obfcuritate circumventi, in fal-
fas incidamus conclufiones. Tales vocum
Expofitiones fingulis Elementorum libris, ad
ejus intelligentiam perneceflariarum, ac ad u-
numquemque librum’ proprie refpicicntium,
premifit. Poffulata , quae & alias Peitiones
dicuntur ; funt, quibus aliquid admitti peti-
mus , quod perfacile fieri poteft: eaque
funt adeo clara & perfpicua in his Elemen-
tis, ut nulla indigeant confirmatione , fed
auditoris duntaxat aflenfum expofcunt ; ne
ulla fit in Demonftratione heefitatio, aut dif-
ficultas. Tria fuis in Elementis pofuit Po-
ftulata Euclides, quibus id tantum intendifle
-videtur, ut ipfi concedggetur ufus Regule
& Circini, ne dein de fchemate eorum ope
fatto , quafi non fit Mathematicum , lis
moveretur. Inde faltum eft, quod nulla
operatio Mathematica creditur, nili qus per
hzc inftrumenta, nullo alio adhibito admi-

nicu-
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niculo mechanico , inftituatur ; quz vero
figurarum delineatio” aliis indiget inftrumen-
tis, eperatie AMechanica dicitur. Axwomata ve-
ro que & communes notiones f®pe audiunt 4
funt propofitiones feu enunciationes potius
per {e manifefle , cognituque perfaciles ,
quez fine ulla demonitratione a quolibet
concedi, & communi confenfu aflumi de-
bent. Verum poftulata inter & axiomata
hoc intercedit difcrimen , quale inter Pro-
blema & Thcorema : ac ficuti in Proble-
mate operatio fic, ita in Poftulato; ficut in
Theoremate aliquid contemplationi fubjici-
tur , ita in axiomate. Hec bina ultima
principiorum genera univerfaliter toti pre-
mittit Elementorum Syfthemati, non autem
peculiariter cuilitet eorum libro ; confer.
CLAVIL Proiegomena in Euclidis Elemema.

§. XIX. Hifce Principiis preemiffis ad ip-
fam rem fefe accingit, ac aliquid tum ad
faciendum , twm ad contemplandum addu-
cit ; idque Propofiiones vocat: quas in duas
diftinguic fpecies , aiteram Problema , Theo-
rema alteram nominat.  Problema  apud
Mathemarticos cft Propofitio, qua aliquid fa-
cere & operari jubemur ; vel ad fimilitudi-
nem Problematis Dialeétici , in” qua utra-
que contradictionis pars vera aut falfa efle
poteft. Sic quefitum illud apud Mathema-
ticos , quo aliquid jubent conftruere , &
cujus contrarium- etiam effici poteft , Pro-
blema appellatur. Vel fecundum Commsands-
num , Problema illud eft, i quo quippiam,

&% X0 2 cum

Nrdew
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cum primum non fit, proponitur ifvenicn-

dum, ac conftruendum. Ut fupra reftam
lineam finitam Triangulum ®quilaterum con-
ftituere, Problema ei%. In omni Problemate
duo notanda veniunt ; Datum , & Quafitum :
fic in affignato Problemate , datum eft ,
reta linea finita ; quafitum , trianguli -
uilateri fuper datam lincam conttitutio.
%roblematum tres fpecies Veteres ponunt
Mathematici, Planums , Solidum , & Lineare.
Planum dicitur , quod per reftas lineas &
circuli circumferentiam folvi poteft. Selidums
eft , ad cujus refolutionem Seétiones Co-
nice requiruntur.  Limeare denique, quod
preter jam diftas lineas alias etiam ad fui
conftruttionem defiderat. Ex his vero tri-
bus Problematum fpeciebus, prima tahtum
in Elementis Euclideis reperitur , omiffis
duabus reliquis. Problemata Euclidis dupli-
cia funt , vel determinata vel indeterminata.
Determinata funt , propofitiones que cum re-
ftrictione fieri poflunt, uti eft 22. Elementi
I. Ex tribus rettis lineis, que funt tribus
datis re€tis lineis xquales , triangulum con-
fticuere ; ubi additur hzc reftriétio; opor-
tet autem duas reliqua effe majores omni-
fariam fumtas. Jndeterminata funt propofitio-
nes, quz univerfaliter fieri poffunt. Theo«
rema eft Propofitio ad contemplandum pro-
pofita, quz paffionem aliquam, propricta-
temve unius , vel plurium fimul quantta-
tum edit ; ficuti Propofitio hec, quod in
omni Triangulo reftilineo tres anguli {imul
fumt funt ®quales duobus reétis , non jubet

aut
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aut docet triangulum vel aliquid conftruere;
fed folummodo Trianguli cujuslibet confti-
tuti , paflionem hanc comtemplari propo-
nit; quod anguli illi fint duabus re&s &
uales : unde a4 contemplando talis Propa-
itio Theorema dicitur. Ideo Theorema
definiente Commandsno , eft in quo quippiam
in conftituta jam figura 1a” effe , vel non
efle demonftratur. In Theoremate duo et-
am notanda veniunt, amecedens & confequens;
Antecedens dicitur id , quod conditiones pro-
ponit ; & iis admiffis, id, quod inde eve-
nit, Confequens dicitur. Uti in §. prop. Elem.
I. Antecedens eft , anguli ad bafin trian-
ulorum Ifofceliorum conftituti; Confequens,
imt inter fe @quales. Hwxzc Theorematis
bina membra fepilline nomine datorum &
quefitornm occurrunt ; quod prius dari feu
concedi antecedens debeat, quam in fequen-
tis veritatem inquiri poffit. Inferunt ali-
quando Geometre Theoremata vel Proble-
mata minus principalia, ut alia brevius de-
monftrari po'lint, eaque Lemmata vocant ;
uz dici poflunt demonftrationes feu con-
?tru&iones illins, quod ad demonftrationem,
alicujus Theorematis vel Problematis princi-
palis affumitur , ut demonfltratio expeditior
fiat ac brevior. Interdum fubjungunt Corol-
laria vel confearia, quae funt propofitiones ,
immediate ex precedenti demonttratione
lucem accipientes, quaeque peculiari demon-
ftratione non egent. vid. CLAVIUS Prole-

gomena in Euclidem, & REYEERUS in differt.

de Euclide. :@.4:.’.3 | §.3%
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§. XX. Propofitis Quanterum proprietati-
bus , earum Demenfirationes , quibus certo
conftat , rem in Propofitione indicatam
principiis pofitis convenientem effe, fubjun-
gunt cum. Ewclide Mathematici. Verum ut
Demonftrationum adornatio facilior eva-
dat, quedam demonftrationi ipfi, ex qui-
bus plurimum lucis fepe foenerantur ea ,
quz demonftrationi inferviunt , Gcometre
premitcunt.  Etenim in Theorematibus , re-
citatis 1is in propofitione propofitis , eru-
meratisque datis ac queefitis rerum indicata-
rum , priusquam propofita demonitranda
fufcipiunt , preparationem quandam inftituunt,
qua propofitionis propofit® Schema illuftra-
tur. In Problematibus vero, iisdem, ac in
Theorematibus , prius recenfitis , ecorum
confiruitionem efficiunt ; ac, ut demonftratio
legitime fieri poflic , quandoque etiam pre-
porationems addunt.  Quibus omnibus rite per-
attis , eorum , que proponuntur , ipfam
demon(trationem incipiunt Geometre.  In
Demontftracionibus  fuis inftituendis  duplici
Methodo procedunt Geometrz , vel di-
reffe demonftrant ea, quorum in propofi-
tionibus fit mencio , vel indireite.  Direila
Demonfiratio que & Offenfiva appellatur , ea
clt, in qua aliquid probatur & fcientifice
cognofcitur, 4 principiis,, tanquam caufa ad
effeCtum procedendo ; eaque in {cholis vo-
catur demonfiratio 4 priori y quia caufa effettu
prior eft. Ejusmodi probatio vera cft, &
proprie di€ta demonftratio, que per fe gtl-

: rete
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refte ad fcientiam ducit. JIndirefta, five ad
incommodum , vel impoffibile ducens , eft ,
quando contrarium propofitionis demonftran-
de afflumimus, idque cum ipfa propofitione
conjungimus ; ut fiat fyllogifimus conclufio-
nem inferens , quz com principio quodam
pugnat , adeoque contrarium propofitionis
falfum effc evincit 5 caque eft « pofleriori,
quia effetum, id eft Hypothefin adverfarii
primo loco ponit, camque examinat. He
bine demonftrationum fpecies fi juxta -
quam lancem ponderentur , plus roboris di-
recte demonftrationi inefle quemlibet facile
concedere fufpicor, modo penfitet ex prin-
cipiis eviden:ibus apta idearum connettione ,
oftenfivam petitam efle probationem. Ve-
rum ubique talis demonttratio oftenfiva ha-
beri ncquit , in quo cafu ad incommodum
ducentibus argumentis utendum eft ; ubi
vero dire€te inftitvi poflunt Demonftratio-
nes, iliz mu'tum ptxferend® funt; ac in-
dircétis abftinendum eft. Ambo hac De
monftrarionum Genera fuis in Elementis ad-
hibuit Euclides ; cum hoc tamen difcrimine
quod longe pluribus ufus fueric oftenfivis ;
ubi autem commode direftas habere non
potuit apodeixes , indireftas feu ad abfur-
dum ducentes dedit demonftrationes. Quod
nullo modo Ewclidi vitio vertendum eft,
cum eo loco tantum ad impoflibile ducen-
tes inferuerit ; ubi commode direftam de-
monftrationem tradere non potuit ; videatur

REYHERUS in differs. de Euclid. cap. 4.
sreey S XXL
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§. XXI. Lasdmsr valde 4 Viris Doftis
-ordo , ac veritatum, ad Gcometriz intelli-
entiam inde hauriendam , feleus , quem
in Propofionibus fuis difponendis tenuit Ex-
-clides. Etenim PROCLUS én commentario fuo
in Euclidem Uib. 2. cap. 5. ordinem ac dcle-
&um eorum , qua Euclides per Elementa
diftribuit Theorematum atque problematum,
extollit, cum illum quempiam admirari de-
bere ait ; nom enim (addit) ea afumfir oms-
nia , que poterss dicere , [ed ea dumtaxat, que
Elementari tradere potsit ordine : adbuc autem
omnis Generis (yllogs[morum modos , alios quidem
& caufis fidem [ufcipsentes , alsos vero 4 certis no-
o5 profelfos, omnes autem snvincibiles, ¢ cer-
tos ad ([cientiamque accommodatos , adduxis.
Quod fi COMMANDINUM in proleg. in
Euclidis Elem. audiamus : MNewne , dicit
-infignis ille Mathematicus , qudlsber fummapere
admiretsr  Euclidems propter ordinem in hac Ele-
mentari  snflitutione 5 cum  admirabili omnium
difpofitiane , amtecendentium (5 confequentium or-
‘dine , ae cobaremsa , wt nikil prorfus addi , aut
detrabi poffe videawr , ea inter fe vinculo in-
diffolubili connexuit. Pariter celebris ille
Aftronomus TYCHO in Oratione de dsfciplinis
Mubematicis , de Euclidis Elementis diffe-
rens , Difpoficionem Elementorum Euclidis
debita fua laude defcribit ; Euclides emim
' ait , Elementa continuo ordine , & magna [o-
lertia ita tradidis , wt 4 quovis mediocris sngenii
acumine  predito  non  difficulter zen‘gs offent.
Quibus addi merentur que BLANCANUS
»



pE EUCLIDIS VITA, ac ELEMENTIS. rvi

in [phera mundi & quidem' s apparar: ad
Mathematicas [ciemias pag. m. 207. fcritii.
Imer Mahematica monumenta primum eff Ex-
clidis opus Elementorum , non tamsum aniiquiiate
o dignitate, verum esiam Doflrina ordine:’ eft
enim totins Mathefeos bafis & fundamentum.
Laudabilis porro ifte eft ordo a doftrine
compendio , quod neque propofitionum mul-
tiiudine luxuriat , neque earum paucitate
fui ftudiolis obfcuritatem creat. Cum ex iis
Elemends Geometricam fGientiam liquido
nobis comparare pollumus: qua de re GRE-
GORIUS loc. citare Querit ; Nullane igitar
eff Methodus compendiofior ad Geomctriam adlsf-
cendam , quam bacce per Euchdis Elementa quam
adeo “reformidant plerique ¢ Hiic certe guaitions
re[pondeas spfe Euclide. Ille & Ptolemas o/£-
2ypti Rege snmterrogaius , an via effer aliqus ad
Geometriam , majss compendiaria [ua souwce ,
refpondiffe fertur awore PROCLO sn b, 2.
My eives Pacirxny airgawo\v el yiopegiav.  Ve-
rum quantumvis eiegans & praclarus ifle
eft ordo , attamen taxatur a nonnulls ;
feribit enim de eo CLAUDIUS VERDER.
in Auflorum Cenfione ; Euclidem effe indigeftumn
© incompofitum , cum enim ab wmver[alsoribus
proceffus frers debebas , ne wvitiofa fit repetitio ,
peffime & Geametria aufpicasus ef initium 5 quam
gﬂ Arithpesicam troftare eporsuis, Eandem de
‘Euclidis Elementis fovet fun:entiam famofus
Euclidis oppugnator PETRUS RAMUS, i
Schola [ua Mathematica , & cum RAMO,
LAZARUS SCHONERUS , qui Euclidis
.ordinem & feleCtum valde carpunt , fed

‘ . TR 5 " mo-
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monente VOSSIO de Sciemiis Mathemat. cap.
16. §. 24. Hi modum non tenuere in Euclide
culpando. His vero reponimus quz GRE-
GORIUS in Prefar. [us Euclidi premifa hac
de re fcribit; Hanc effe optimam vera Methodi
Legem exiftimavic vir accuratifimus o ut nibl
[umatur pro vero nifi demonflratum ; nibil de-
monflrecur nifi ex antecedemtibus.  Quo fir (in-
guit SAVILIUS) wt ordo, quem sfti Metho-
difie requirunt ab Euclide , quo nunquam wvidit
bic fol ueSodiwregov , fervari non potuerst , nifi
S quis eff adeo inepus , wt nefcio cujus imagi-
narse venuflasis vationems habendam putet , ne-
gleta [ansate.  Quivis eorum , qui Geometria
Elementa alia Methodo tradenda [ufcepit , inter
Euslidesurn opui alteviusque cujusvis prater propri-
wws judex conflituarur ; sllico patebit difcrimen.

§. XXII. Verum quantumvis apta veri-
tatum difpofitione illa coh®rent Elementa,
que vulgo E«clidis homine veniunt ; dubi-
tant nonnulli an quidem ea Euclidi fit ad
fcrivenda Gloria, cum illa Elementa,, que
holie in omnium verfantur manibus , Ex-
clid-m Autorem habere negant. Sed ea 2
TIIEONE ALEXANDRINO , qui Senioris
THEODOSII temporibus floruit , profefta
eflc affirmant. Saltem PETRUS RAMUS
in diverfam a longe plurimis Viris Dottis
hac in parte abit {ententiam ; Propofitiopes
in Elementis Euclideis occurrentes , non
Euwlidi fed Theeni adfcribens ;° quafi nulle
forent partes Euclidis in iis. Elemends, quae
tamén ‘vulgo Ewclids tribuuntur. Verum hec

Rami
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Rami opinio Veterum Mathematicorum Te-
ftimonio repugnat ; cum omnis Antiquitas
eas Ewclidis , f& non cujusdam Theonss A
lexandrini, efle propofitiones agnovit. Qua
de re HENRICUS SAVILIUS in preleioni-
bus sn Euclidems Scribit, quod eadem hec qua
nunc habemus , codem ovdine , sisdem wverbis
agnofcunt [ub Euclidis nomine Proclus ¢ Boé
tius Theone pofleriores , - Amerior Theone
Alexander _Aphrodifeus , €~ ommis antiquitas.
unare nullum fuperefle dubium poteft ,
uin Euclides Propofitionum que in Elemen.
tis obvie funt , Autor fit habendus , -licet
Proclis nullum referat Exclsdés inventum; utd
RAMUS feribit.

§. XXIIL Alii vero; qui parum liberalio
res funt , Propofitiones ab Esclide faétas
compofitasque efle aflerunt , fed Demonftra-
tiones Euaclidi abjudicant ; hac forfan de
caufa in errorem abduéti, quod in nonnul
lis codicibus gracis, foli traduntur propofi-
tionum tituli cum figuris, fine ulla demon-
ftratione , referente DECHALES de Progre(~
[u Mathefeos. pag. 9. col. 1. His refpondet
HENRICUS SAVILIUS, dicens ; ines
fixlti & pervidiculs 5 quafi wllus wnquam artifex
fuas eds volserit conclufiones, mullis adjetis pro-
basionibus.  Foc neque Philofephorims quisquam ,
nec Medicorum , ne dum Mathematicorsm , fe-
cit ungwams. Quanto minus de Mathematico-
rum Principe 1d fofpicandum. Immo tefbis
eft JOANNES DE BUTEON i fuis anne
sasiomibus in Ewclidem, quod apud antiquos

nun- -



tx* BREVIS NARRATIO HISTORICA -

nunquam fine demonftratione Theoremata
proferebantur ; ut quz nullam, fi nude fue-
rint, habeant utilitatem ac dignitatem. vid.
COMMANDINUS s# proleg. conferatur GRE-
GORIUS in prafse. & VOSSIUS de Sciensiis
Mathematicis. cap. 15. §. 9. Cum his etiam
fe comjungit PETRUS RAMUS , qui non
contentus Propofitiones omnes Ewclidi fub-
trahere , & Theons vindicare, verum etiam
Eum Demonftrationibus omnibus defraudare,
easque in Thesnem conferre omni ftudio ni-
titur. Ita ut fecandum RAMUM , Euclides .
in Elementis nihil preftiterit , fed omnia
Theon. Quam fuam fententiam, variis ratio-
nibus probabilem reddere ftuduit, in fuo
Mathefeos prosemio. Et quidem prime, quod
Proclus commemorat , Demonftrationes ab
Euclide efle inventas, verum non refert in-
ter Ewclidis laudes ullam propofitionem vel
demontftrationem ab Ewclide efle inventam,
Secunde, THEON ipfe fuas editiones in Ele-
menta nominatim laudavic, s prinso comsmen-
tario. in Ptolemai magnam conflruftionem , quo
fibi vindicare videtur Theon ipfa Elementa.
Tertio, quia Exclidis demonflrationes, que in
Procli commentariis leguntur minime cum
iis conveniant , quas in Elementis habemus.
Quarto, quia Euslsdis Elementorum codicibus
utbusdam , hzc adduntur verba in inferip-

tionibus , e v Osaves curovmiwy , id eft ex
Theonis colloguiss five’ congreffibus ; ficuti codex
grecus Euclsdis Elememorum , qui prodiit Bae-
filea apud Foan, Hernagium Anwo. M. D. XXXIIL
inferibitur Eviands Zvoyuay BiBA. s & Tev
©tavog
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Gtwros ewvovriv. Quae fane verba multis oc-
cafionem de Euclideis demonftrationibus
difputandi  dedere ; multisque anfam pre-
buere credendi, Demonftrationes Propogtio-
nibus Ewclidis annexas ad Theonem pertinere. -
Licet vero Preclus mon difertis verbis expref-
ferit , quasnam Ewclides invenerit Propofitio-
nes , Demonftrationes, tamen manifefte
fatis mentem fuam declarat, multum inveniffe
Euclidem, quando de eo fcribit, quod multa
ab Exdexe colletta in ordinem redegerit, ac 2
Theatete inchoata perfecerit, qua mollius ab
alis demonftrata erant , ad firmiffimas &
certiflimas apodeixes revocaverit. - Quz om-
nia profe€to fine multarum propofitionum &
demonftrationum inventis preftari nequeunt.
Secundam quod attinet rauonem; verum eft
Theonems in Commemtario in Almagefium , pro-
vocare ad Elementa 4 fe edita; quod vere
felores, inquit , in circulis aqualibus fint pro-
portionales angulis ad cemtrums conflitntis , often-
fums ¢ff 4 nobis in editione Elementorsms , wio-
ee, ad finem fexti libri. Ex quibus verbis,
& novam Elementorum editionem adornaffe
Theonems conftat , & nonnulla ab ipfo ad-
je€ta ; non autem quod ille autor fuerit,
demontftrationum omnium in Elements ob-
viarum. vid. GREGORIUS s» Prefas. Esclsi-
dis Elensent. ffa. ‘Tertiam perpendentes
rationem , dfifcrimen demontftrationum indi-
cantem, non tanti ponderis ea efle videtur,
ut propter eam Euclidem ex Elementis ex-
terminaremus. Etenim idem difcrimen in
aliis Enclidis fcriptis reperitur , de quibus

non
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non controvertitur , an f{int Euclidis, cum
amnium confenfu communi Euclidis feripea
cfie judicantur. Sic Data Euclidis non eo-
dem prorfus habentur modo , quo apud
PATPUM in feptimo AMashemasicarum colleitio
num libro. Nec Optica, Catoptrica, que Ro-
ma in Vaticana Bibliotheca fervantur , tefte
COMMANDINO in proleg. m Euclid. uid
iraque foret caufe, cur Elementorum De-
monitrationes Euclidi abjudicaremus , cum
ceera Scripta eodem difcrimine laborantia ,
¢i adjudicaremus ? Sane f{i dicendum , quod
res elt 3 eft nodum in fcirpo querere. Nec
majoris momend eft quarta denique & ulti-
ma ratio , cum hec verba &« 7wy Gtwves ove
yeiv in multis codicibus grecis non ex-
ftunt ; immo Autor eft SAVILIUS quod
hujus dtuli in neutro codicum MSS. ullum
reperit veftigium.  Quare quae Foannes Bote.
on de his verbis obfervat, veritatt maxime
cenfentanca efle videntur 3 cum verofimile
cite putat verba illa e twv Sewvos cuvsciv ita
intelligenda cffe, ut dicamus , Theonem con-
feripifle quidem commentarios in Elementa,
fed illos temporum calamitate periiffe 5 que-
madmodum que in Eundem Pappus Alexan-
* drinus {cripferat , confervato tamen titulo,
qui poftea Euclidi ipfi negligenter adjettus
eit. confer. COMMANDINUS in Proleg. in
Elem. Euclid. .

. §. XXIV. Denique multi alii, & Propofi-
tiones ; & Demenftrationes Elementorum, pro
ut nunc ab omnibus teruntur, Eaelids attris

' buunt ,

-
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buunt , queque aut vera eft , aut faltem
veritati proxima fententia. Graves enim &
ponderofz funt rationes, quz pro hac fenten-
tia pugnant. Etcnim PAPPUS ALEXAN-
DRINUS, qui fere eodem ac Theon Alexan-
drinus tempore floruit , nobis autor eft i
feptime  libro Collett. Mahem. pag. m. 240.
Euclides Elementa tradidiffe. Ipfe porro
. PAPPUS f{epe comparat demonftrationem
ab Euclide traditam, cum aliorum demonftra-
tionibus : quod fane fieri non potuiffet , nifi
Euclides & propofitiones - & Demonftratones
fcriptis  reliquiffet.  Accedunt , quaz PRO-
CLUS, qui longe poft Theonems .Alexandrs-
num VixXit , sn comm, in Euclid. de Demon-
ftradonibus Euclideis fcripfit ; cum enim in
commentariis in propofitionem decimam re-
wliffet  Apollonii Pergés demonftrationem ,
hazc fubjungit verba, longe melior eft soyeiw-
v, (ita enim Euclidem appellat) Demonfira-
tio , ¢ fimplicior , magisque ex principiis. Ex

uibus verbis manifetto colligimus , Esclidss

lementa poft obitum Theonis Alexandrini
fcriptis divulgata fuifle. Porro DECHALES
in Traft. de progrefu Mahef. pag. 12. ewpref-
fis verbis fcribit , quod Preclus & Boctixs ,
Theone pofteriores nonnullas Demonftratio-
nes referunt , prout in ipfo Euclide ja-
cent 3 ac VOSSIUS de Scientiis Mathe-
maticis , cap. xv. §. 9. cum retuliffer , quos«
dam cenfere Theonem & comclufionum, &
demonftrationum Autorem effe , hzc addit
verba: Quae fententia co refellinr , qued Pro-
clus, € Boctins ; imme Q¢ Alexander A-

phrod
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phrodifens o qui Theone antiquior fuit 5 multa
Euclidi trsbuta iisdem verbis , atque codems ordi-
we , [ub Euclidis nomine citens. ~Ulterius SA-
VILIUS, uti narrat GREGORIUS i pre-
fer. nobis teflis eft, quod eadem qua
nunc habemus Elementa, fub Ewclidis nomi-
ne, eodem ordine iisdem verbis ab univer-
fa Antiquitate , non folum Theone pofteriori-
bus, verum etiam anterioribus , fuere ag-
nita. Sic enim Alexander Aphrodifeus qui
circa initium Tertii feculi claruit , eadem
ux nunc habemus Elementa Euclidea, iis-
gem verbis Euclidi tribuit 3 uti & Proclus &
Boérins aliique qui poft Theonem inclaruere.
Quapropter veritati magis convenire videtur
ea fententia , que ftatuit, quod Elementa
Ewclidis que poflidemus , ac que hodie in
manibus verfantur, ab Eaclide funt adorna-
ta, quam ea, que a Theone dlexandrino ca
petenda effe cenfet.

§. XXV. Sed cum vulgaris fic opinin ,
que etiam multos, in viris eruditis, nacta
eit Patronos; non uti Ramas incpte cenfuit ;
Eyclidem nec Propofitiones nec Demonttra-
tiones fcriptas tradidiffe : verum Euclidem
fuorum Elementorum tam conclufiones ,

uam validiflimas apodeixes fcripto reliquif-
e ; inque Esclidems , Theonem .Alexandrinum
comméntaria five demonftrationes feripfifle ;
queftio eft, quid Theor in fuis commenta-
riis , -que vulgo ipfius nomine circumferun-
tur preftitéric, ac quenam ejus fint partes
iftisin Elementis? At vero difficilis determi-

‘ natu
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natu illa eft, quenam funt in his Elemen-
tis Theonis partes ; cum tot diverfe , hac

" fuper re, Virorum: Eruditorum funt fenten-

tiz. Si DECHALES audiamus in Trafl. de,
Progreflu Matnef. pag. 12. ille multum tribuit
Theons , cum nquc , lsber Elementorum Eucli-
dis multam debet Theoni, 4 quo ef in ordinem
digeflus , ¢ eiam autus. Quocum fere con-
fentit incerrus quidam Scholiaftes , qui uti
narrat HENRICUS SAVILIUS in uno co-
dice MSS. ad oram marginis , ad decimum
tertium libram , feripfic; colleétionem Ele-
mentorum  Esclidis , ordinationem & difpo-
fidonem Theonis efle. vid. GREGORIUS s
in Prefar. citata  Cui etiam fententiz fuum
adjicere calculum videtur VOSSIUS de Scien-
tsis Mathem. pag. 59. ita fcribens ; vera au-
tem de boc opinio ef ; quod Theon novam Ex-
clidis edstionem adornarit ; in qua Euclides ©
melins digefferns , € aliquot locss auxerss. Ne-
que etiam ab eadem abludere videtur COM-
MANDINUS in Proleg. in Euclsd. Elem. cum
ait , Nos autem medium fecwss , credimus libros
de Elementis f(uis ornates , Demonfiratsonibus ab
Euclide nobis fusfe relsttos. Ac poftquam id
paucis probaflet, hec adjungit verba ; Us
sutem hoc vere afferimus | ita sllud merito conce-
demus | Theonem excellentis ingensi virum , Eu-
slidis Demonfiraiiones fufius jzlaniu:que ex{lx;a-
tas , in lucem protulife. ‘l'andem inferius
paululum hac fubfequuntur verba, Sumt sgi-
sur ille quidens Demonllratienes Eucldis , [ed vo
modo confcripte , quo olim Theon Ewclidem fe-
cutus fuss difcipulis explicavis, Sed ifti opinic-

L E 2 RN/ n,
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ni, qua afleritur Theonem Elementa Euclidea
adornafle & difpofuifle , immo fufius expli-
cafle , videtur obftare Procli & Antiquorum
omnium autoritas. Quia iisdem verbis,
ac eodem ordine, pro ut in Exclide exftant,
tam qui ante Theonems , quam qui poft eun-
dem claruere , Euclidea citant. Obftat eti-
am mirabilis & concinna propofitionum fe-
ries, ex quibus unam loco fi eximas, tota
corruat compages , & f{tructura necefle eft.
Potior videtur fententia, quod Elementa gre-
ca Euclidea, qua vulgo commentaria Theenis
nuncupantur , quaque nunc ab omnibus te-
runtur , nihil alind fint, quam nova Editio
Euclidis, 3 Theene adornata , nonnullis in lo-
cis ab ipfo au¢ta. Nam THEON s com-
mentariis in Almageflum , de Editione quadam
3 fe edita loquitur ; ubi fimul mentionem
injicit demonftrationis, de feftoribus in cir-
culis ®qualibus , quod fint proportionales
angulis ad centrum conftitutis, 2 fe fate.
Quz etiam in omnibus Graecis Exemplaribus
anneltitur  ultim® propofitioni libri fexti.
Idem judicium ferendum putat de multis in
libro decimo lemmatiis Savilins, & fortafle
propofitionibus nonnullis. vid. GREGORIUS
sn prafat. Forte inquit hic infignis Geometra,
© Definitiones quedum ' Axiomata , libre
Primo prapofita, Theonem, vel alium prater Ex-
olidem agnofcunt antorem , ex. gr. Axioma XL
Nam lices Euclides hoc pronunciatum adhibeat ,
in Demonflratione prop. 29. Elem. 1. iliud ta-
men pro Axiomate non habust , [ed pro cenver(a
Prop. 17. wtpote qua ex ills manifefle eonfequa-

/ "'O
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tur. Fortafe <~ aliere Demonflrationes , qua
paffins occurrunt , funt etiom T heonis : &c. Ex
quibus omnibus concludie Savilius , Theonss fusffe
partes o in Euclide paucis quidem in locis smsers
pelando , explicando , augendo ; sltra hec nule
las, :

§. XXVI. Hzc vero Euclidis Elementa 2
multis retro feculis magni femper zftimata
fuere, cum propter claritatem probatio-
num, qua in lis valde elucet, tum prop-
ter demonftrationum robur per tota Elemen-
ta difperfum ; quibus accecﬁt quod fit abfo-
lutum Elemeniorum opus. Etenim de iis
teftatur  GREGORIUS in prefar. fwpe cita-
ta; corpus sliud Elementorum ea clarstate , ©*
evidentis 5 eo judicio , ac firmuudine 5 effe com-
pactum 5wt fingule in iis propofitiones jam a4 bis=
mille annis, ab omnibus babeaniur pro evidensbus,
Cr pro talibus paffim b emnibus csuentur. (uam
Probationum evidentiam nonnulli fufpicien~
tes, firmiflimis demonftrationibus, qua au-
tore Procle , mec coargui nec convinci pofs
funt , omnia iftis in Elementis occurrentia,
munita effe, apud animum penfitantes Ve-
teres quidam ; anfam inde affirmandi , Ew-
clidem errare non poffz, nathi funt. Quz li-
cet de mortali nimis fuperbe diéta, aliquan-
tum conniveri poflunt, fi de Mathematicis
Exclidis demonftrationibus tantum intelligan-
tur. Preclarum eft enim Teftimonium PE-
TRI RAMI, ceteroquin feveri Esclidis ca-
ftigatoris , de Euclideis Probationibus : di-

cens, mullus paralogifmis , nulla wdoyga@ie
29989 2 "‘
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sn totis Elementis | nobis quangram fevere ingus-
vemibus , animadverts potust : quam laadem effe
Sfingularem profirecor 5 quamgam nulls ad'nc , neque
Grammatico , negue Rneiors , neqre Logico con-
cedere potus , w in Grammauca , Roerovica
Logica nikil falfi docuiffr.  1lxc itidem De-
monitratonum , invicta firmitas , & con-
clufionum abfoluta peifectio , forte etiam
in caufa fuit; cur noneulli in  Eaclidis voca-
bulo Myfterium ¢uaii aiijuod latitare opina-
ti funt ; cum vocabuli Ewclidis Ltymon ex
axca lingua derivandum cenfent ; putantes
lud ex Graco e, quod bene denotar, &
xazw claudo , efle compoficum ; idemque de-
notaret Euclidis vocabulum , quafi quis dice-
ret bene claudens , {cu bene concludens. Licet
vero Buclidis Demonitrationes firmiffimas ef-
fe agnofcamus; non tamen cxiftimarem eam
ob rationem Antiquitatem eum nomine €o
infigniviffe , com muiti ante & poft cum
exuterint Ewclides, in quas illa Etymologica
derivatio non quadrat. Eft fane eligans Elo-
gium, quod de his Elementis verba faciens,
recitat CARDANUS de mira f(utiilitate lib.
13. dum feribit, Querums snconcuffa dogmatum
ﬁrmitru . perfeltroque abfuluta adeo , st nullum
opus jure huic aliud comparare andeas. Quibus
Jit wt adeo vernaus lux an eo refulgeat , wt [oli
4 ardss quaflionibus videamiur poffe a wvere
fofum difcerncre , qus Exclidem habent familsa-
remm  fuorl etlam mere.ur CLAVIUS,
proleqomenis, aflerens ;  Euclidis Elemema fens-
mans aflimata, neque ullus ante ewm par
e cxiueris , lices nom pouci amte Esum El:menta
(€on=



prEUCLIDISVITA, AcELEMENTIS. rxs

conferipfere tefle Procle. Quin & tefte VE.
RULAMIO de Angmento [cientsarum lib, 3.
Euclidis abfolutum adeo eff opus Elementorum . ut
Euclideis laborthus 1n Geometricis mbil additum
fir & [equentibus , quod intervallo tot feculorunp
dignum  fit. Quare RAMUS in libro teriio
Schole Mathematice notat. Duo fere mullia
Annorum exifimatur toto terrarum orbe ab omns
reprehenfione liber <& [acro funétus fusffe Euclsa
des, © fi qud poft homines natos [olida [ciem-
tie cemprebenfum €~ animadverfum eft , id
Eucls acceptum refersr. Ut autem aliorum de
Euclidis Elementis Teftimonia filentio pre-
teream , unicumn adhuc adducere haud in
congruum efle opinor ; illudque fumam a
GREGORIO ABULPHARAIO , gued in
Hiftoria compend. Dynaflarum. fuper Elemen.
tis Eucldis dicit. Sic enim ibioll):m loquitur
Scripror ille Arabs; Quod Ewclidis liber qui
vecatur seyua celebris admodum eft , © utslis;
ac quod non eft Gracis hoc in genere liter alius
gemmli: s Meque [ecutus eff eum aliquis , qui non
veflizia ejus [eltatns eft 5 idemgue quod ille dixe~
rit 5 nec inter homines o qui preflantiam ipfius
sonfeffus fir , vel mulisplicis ejus Doltrine teffie
_monium. perhibueris.

§. XXVII. Opus hocce Euclideum fia in-
fcriptione etiam videtur ornatum fuifle : ex Com-
mandini mente Proclus in fronte ejus Legifle
cenfetur , wxrsds soycweic; feu Euclidis Ele~
mentarss inflisutio.  VOSSIUS vero de Sciemsiis
Mathemaricis cap. 15. §. 2. infcriptum illum
librum fuifle putat, soiyeiwr Pifne, Elemens

L B B R J 3 tormm



rxx "BREVIS NARRATIO HISTORICA

torum libros , vel soysiwew , Elementoram Do-
&rinam ; omiffo Geometri® vocabulo , cum
tanen Geometrica fignificare vellet soysia.
Alii vero codices infcribuntur. Everads so-
xewr BiBA e, e Tov Oewvor ewevniwr, QuaE
samen -verba ex Theonis Colloguiis , deinde
funt adjefta, non a There ipfo uti exifti-
mat COMMANDINUS 1z prefas. fpe cita-
ta, verum & quodam Theonss familiars , Viro
plane erudito , qui nobis Euclidem , eo quo nunc
habetur modo legendum conceflir. Neque etiam
hec verba in Veruftiflimis reperiuntur Ma-
nufcriptis ; uti ante ex SAVILIO notavi-
mus. Mirabuntur forfan multi Ewclidis In-
fcriptionem Legentes , Eum tantum opus
fuum appellafle soyciw , Elementa: non vero
Geometnz Elementa , quemadmodum hoc
Elementare corpus poftea a Latinis ita eft
inferiptum ; cum illud vocabulum de multis
dici poffit, uti de litterarum principiis, de
rebus naturalibus , ac de mulus aliis.  Qua-
re primo infpicientem, ac suxuz in titulo
legentem, penitus dubium relinqueret , de
quanam materia iftis in Elemcentis traltetur,
Verum non absque ratione, Euclides tantum
goiyaee librum fuum inferipfiffe cenfendus eft,
omiffTo Geometrie vocabulo. Nam preter-
quam quod ex primis verbis hujus operis,
in quibus a punéto initium facit; quanam
de re ifto in libro tratetur, cuilibet legen-
ti ftatim innotefcit ; -eo prxterea tempore,
uo Ewuclidis hec conferipfit , Geometrie
udium , erat maxime Elementale & fun-
damentale; cum fere juventus omnis Graeca
- . prl-
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primos fuos conatus in Geometriz ftudio
exercendo inftituerit ; ac una cum primis
cognitionis principiis hanc Doétrinam con-
junxerit ; nemini Elementa Legenti incog-
nitum effe potuit ; cum frequens & perce-
lebre tunc temporis erat Geometrie exerci-
tium ; quonam de fubjeéto in fuis Elemen-
tis ageret Euclides; ac quodnam Thema in
iis proponeret. Si non ali® acceflerint ra-
tiones , que Ewclides Virum acutiffimi inge-
nii permoverint , fuum opus tantum Ele-
mentum nuncupare. Si ante di¢ta penfite-
mus ; hec suyuas funt multorum de re Geo-
metrica optime meritorum Scriptorum prin-
cipia. & fundamenta. Ea funt fontes &
fcaturigines ex quibus tot efluxere Geome-
trie rivuli. Ea funt fundamenta firma , qui-
bus tot Geometre Veteres fuum Mathema-
tcum edificium fuperftruxere ; ac adhuc
hodie Recenfiores fuper iis condunt. Ea
funt tot Elementa quotquot praclara habe-
mus opera Geomerrica. Forte etiam in ge-
nere dixit fuum opus sexe« , non ad Geo-
metriam tantum , fed ad alias quafcunque
intelle€tum perficientes & ornantes Scientias
fefe extendentia. Forte plura fub ifto Fle-
mentorum vocabulo intellexit. Commandinas
vero per excellentiam quandam hanc in-
fcriptionem de Geometria intelligendam effe
putat : idemque effet ac Oratorem dicentes
Demoftbenems ; Poétam Homerwm vel Virgilium
intelligimus ; fic etiam Elementa dicentes,
Geometrica intelligenda efle, exiftimat.

veven, §. XXVIIL,
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§. XXVIIL. Sunt interim quidam ; qui
Geometriz nomen Euclideis Elementis con-
czdere nimis religiofi fant , exiftimantes
Gzomertriz {cienuam cffe  univerfaliorem
quam his docetur Elementis ; ac propterea
inepte hec Elementa d'ci Geometrie Ele-
m:nta, potius fervandum effe vocabulum
tlementum , quam ea Geometrie Elementa
inicribere.  Ali vero puaant, jure opilmo
hec Elementa, Geometrie Elementa appel-
lari. Cum Elementa Procle autore dicuntur
ca, quorum contempladio ad alioruin pertinet
fcientiam, & ex quibus apparct folutio eo-
rum, que in ipfis dubitare contingit : vel
utl ait Menechmus: Elementum dicitur , in
quod cum fit magis fimplex compofitum re-
folvitur 3 conferantur COMMANDINI Pro-
lezomena.  Jam vero hec noftra Euclidea
talia funt Geometrie Elementa , in eorum
chim contemplatione folutionem acquirimus
ilorum , que in alis dubitare contingit 3
ex lis nmamque proiluxit , quodcunque ex-
cellens Geometrie inventum, quod Autoris
famam quam maxime longam effecit, iisque
tanquam  certis inniditur principiis.  Ex iis
hauritur , & intelligitur , quidquid ad foli-
dam Geometrie notitiam requiritur : fine
horum fcientia, fruftra tentant Mathemau-
corum tam Veterum quam Recentiorum ftu-
penda aggredi opera; que ex his Elemen-
tis  lucem foenerantur. Utuntur itidem
Mathefeos  Scriptores Veteres in fuis De-
mon{trationibus his Exclideis Elementis tan-

quam
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quam principiis, ita uz eorum de rebus Geo-
metricis Theoremata & Problemw:a in hee
noftra refolvantur Elementa; ac ex his re-
lique Mathefeos partes fluant. Videantur
CLAVIL Prolegomera. Verum quidem eft,
Euclidem fuo 1n opere Geometrico non die
fcriis verbis pertractatic omnia ad rem 'Geo-
metricam pertinenta, fed uti ait CLLAVIUS
loc. cit. quee vifa funt neceflaria, atque utilia
ad communem utilitatem ; vel uii loqui a-
mat COMMANDINUS , que El:mcntali
tradere potuit ordine. Id autem non ollit,
quo minus tamen hxc Elementa , Geome-
Ariz nomen gerant ; cum quidgnid in Geo-
metria docetur , ex his facile derivari pofe
fic Elementis. Nullum enim hucuscie eft
in Geometria inventum ; quin natics fuos
Euclideils debet Elemen:is, in 1is fua habet
principia & fundamenta , fine quibus nec
mntelligi nec demonitrari pofluat.

§. XXIX. Ejusmodi Elementoram Euclidis
confpetus , protinis nobis neceilicatem
quandam , ad ea Elemena ccgnofcenda ,
infinuat. Si enim perpendamus Elementa
hac ad univerfam Geometriam efle neceffa-
Tia ; quis iis, qui Geometrica imbui fcientia
ftudet, carere poffic ? Si tefte COMMAN-
DINO oprincipaliffima, fimpliciffimaque, ac
primis principiis maxime afhinia Theoremata
Geometriz 1is in Elements contineantur &
Quis cognitionis Geometrice avidus, nom
omnium primo hzc Elementa confulere
teneatur ? Ea ante omnia eum .tratare o-

AALLN portet,



Lriv BREVIS NARRATIO HISTORICA

portet, qui in Geometricis Scientiis fe eru-
diri velit ; in iis fe exercere , is debet,
qui altiora cupit; ac Veterum & recentio-
rum Mathematicorum f{cripta intelligere per-
cupit. Vel uti ait CLAVIUS in proleg. cita-
tis, ficuts ss qui legere vult , Elementa lsterarum
difcit prius , © sllis affidue repetitis utitur in
vocabulis omnibus exprimendis :  fic qui  alsas
difciplinas  Mathematicas fibi reddere defiderat fa-
miltares, Elementa hec Geometrica plene ac perfe-
fe prius calleat neceffe eff. Fruftra enim ten-
tant Mathematicorum opera aggredi , qui
hifce principiis non fatis funt muniti. Scrip-
tores enim illi Ewclidis demonftrationibus ,
tanquam fundamentis utuncur 3 ac teftatur
CL%VIUS fibi longa diuturnaque Experien-
tia compertum efle, eam effe neceffitatems Ele-
mentorum Euclidis , wt fruftra quisquam (e [(peree

illorum prefidio , Ariflarchi , Archimedis ,
Apollonis , Theodofss  Amtolyci , Menelai , Pro-
lemai , Papp: , Seveni , Aliorum Celebrinm
Mathematicorum Demonflrationes intelligere vid.
COMMANDINUS in Prolegem. Immo cum
hec Elementa Univerfe Geometriz tradunt
principia , fine quibus nec feiri nec percipi
rite poflunt abftrufiora iftius fcientiz Theo-
remata ac Problemata ; quis non mecum
fateri tenetur Elementa hec Geometrie ftu-
diofis fcitu perquam neceffaria effe ?

§. XXX. Quanti olim neceffitatis & ud-
litatis Esclidis Elementa , ut rite ftudiofa
juventus iis imbueretur , habita funt, fatis
declarant Profefliones Euclidez, quz antea
. in
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in Academiis & Gymnafiis fuere. Etenim
creati fuere Profeflores , quibus Euclidea
exponere Llementa, demandatum erat. Sic
emim refert DECHALES s tra. de Progref.
Mathef. cap. 2. pag. 14. quod Soannes Scheu=
belins In Academia Tubingenfi Euclidis Pro-
feffor fuerit ordinarius ; ac teftatur CON-
RADUS DASYPODIUS in prefat. in lib. 1.
Euclidis ; primum illom Jibrum in omnibus
fere Gymnafiis prelettum fuiffe ; incue
Schola Argentinenfi, iis, qui funt in prima
curia propofitum. Porro etiam notat SA-
MUEL REYHERUS in difers. de Euclide ,
cap. 2. Lipfie olim moris fuiffe, ut fum-
mos in Philofophica facultate honores am-
bientes , fpeciminis Mathematici loco prope-
Jitionems 47. Elem. 1. demonftrent, & prop:e-
rea hanc propofitionem diftam magiftrai-m
fuifle , illosque qui rite di€tum Theorema
demonftrare potuerunt , Magifterii ti:ulo
dignos fuifle Eabiros. Ac ni %allor in Aca-
demiis Patrie noftrz , f{i non in omnibus,
faltem in quam plurimis, conftitutum eft,
ut, qui ad lauream Do¢toralem Philofopiiz
adfpirant,, Propofitionem unam , vel duas,
ex Elemenus Euclidis , quibus fuorum in
Mathefi profeftuum {pecimina dant , de-
fumtas demonftrent.

§. XXXI. Maximis landibus Eselidis in
Geometria peritiam ornanc ram Antiqui quam
Neoterici Mathefeos Scripiores.  Ne autem
omnia commemorem , pitica quaedam hic

tantum adducam; & quwem € Veteribys
: ' PAPPI
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PAPPI ALEXANDRINI teftimonium , tan-
quam fufficiens , referam. Scribit enim cla-
tus hic Geometra sn lib. 7. Colletionum
Mathem. Quod Euclides operam dans difecipulis
- Alexandrie , longo tempore adeo excellentem in
Mathematicis habstum fit affecutus , wut nunguam
fueris deceprus.  Ex Recentioribus CLAVIUS
an  Proleg. sn Euclid. audiendus eft ; qui
inquit , nofler Geometra acutifimus , cum in
Dottrina Academicorum , effet [umma cum laude
verfatus , animum totum ad Mathematicas difci-
plinas tranflulis ; in quibus ita excellwt , w con-
«cords_omnium judicio principems imer Mathemati=
¢os fbi locum jure optimo windicarit. Vocatur
idcirco a SAVILIO infignis Geometra , ac 2
DECHALES fummus Geometra. COMMAN-
DINUS vern sn Euclidem , sn proleg. dicit,
quod Mathefin ita preclaro animi impetu eff ag-
gre/ﬁu s ut pragrefﬁu admirabiles , ae fempi~
terna evi memoria diyniffimos in ea fecerit | con-
flantique omnium Dotlorum teflsmonio Geometra-
yums princeps habitus fit 5 immo majorem [emper
confecutus eft laudem , quam omnes slls qui ante
enwm vixere.

§. XXXII Quanti etiam femper, per to-
tum terrarum orbem , eftimata fuere, &
hodie ubique eftimentur Ewclidis noftri Ele-
menta ; que fuper Geometrica Doétrina con-
feripfit 5 abunde teftantur , tum Commentaris
a multis Viris eruditis in Elementa Euclidea
adornata ; tum Edstiones ille muldplices,

uibus innumeris in locis eadem lucem ad-
pexcre. Ea vero que colligere potui, hic
com-
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commemorare non inutile fore duxi. Ad
id autem efficiendum imprimis ofus fui la-
toribus FABRICIL 1 Biblioth. Grec. lib. ni.
eap. xav- & M. GEORGH MATHLE BO-

SE sn Schedinfmate literario , de wariis Elemen--

torum Ewclidis Editionibus , in quo partim de
fe, parim € WOLFIO recenfet Editiones
a FABRICIO omiffas. In hoc catalogo &
Commentariorum, & Editionum adornando,
hunc tenui ordinem, ut pro annorum nu-

tur. \

Inter omnes , qui Euclidis Elementa
commentariis fuis 1illuftrare conati fuere ,
Antiquifiimus efle videwr THEON A-
LEXANDRINUS.

(Secundo loco commemorandus eft PRO-
CLUS DIADOCHUS, cunjus commentarium
latinitate donavit F CISCUS BARO-
CIUS.)

BOETHIUS Esuclidens tranflatum in Ro-
manam Linguam dedit, que inter Boéthii
opera hodie exftant, ac infcribitur Ewclsdss
Megarenfis Geomerrie ab  Anis. Manl, Severin,
Boethio tranflans. Operum pag. m. 1179. ubi
tantum propolitiones fine demonttrationibus
exftant. _

Verum Euclidems Latini prius ex Atabico
tranflatum habuere, quam ex Greco fonte.
Nam JOANNES CAMPANUS qui vixit
circa falutis annum ML -uti Autor eft Rs-
phail Volaterranus; vel anno Domini CIDXXX.
uti cenfet Trithemius , ex Arabico in Lati-
num vertit. lla autem verfio teprehendiru;

mero , quo prodirere, fe¢ mutuo fequan-
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4 CLAVIO sn prefss. in Euclid. Quod Cam-
perus in omnibus fecutus fit , traditionem
Arabum , qui magna ex parte Euclidis or-
dinem, & Methodum perverterunt , ver-
baque Propofitionum ejusdem locis non pau-
Cls immutarunt ; ut verus , germanusque
Authoris fenfus , perdifficile potlit intelligi.
Vid. VOSSIUS de Scient. Mathem. pag. 61.
62.

Pariter ATHELARDUS, five ADELAR-
DUS, Anglus, Monachus Bathonienfis Ex-
¢lidis Geometriam ex Arabico tranftulit La-
tiné¢ Anno CIDCXXX. )

Vetuftiffimum Elementorum Typis ex-
fcriptorum exemplum efle videtur , quod
prodiit grece & latine fub titulo. Ewclidis
opus Elementorum in XV. libros divifum , cum
Commentariis Campani , € Prefatione Erhards
Radhols , Auguftani , ad Fohannem Mocenscum ,
Urbis Venete Principems ; editum Venetiis ,
per di€tum RADHOLTUM anno 148e.
Cujus Editionis meminit CORNELIUS &
BLUGHEM in incunabulis Typographia.

Prodiere libri XIII. latine, ex verfione ,
& cum Commentario LUCA PACIOLAE
DE BURGO. Venet. 1489. fol.

Euclidis Elementa Latine , cum commen-
tariis Campansi ; per LEONARDUM de Ba-
filea, & GULIELMUM de Papia, focios;
20. Cal. Jun. edita funt Vicent. 1491. fol.

ZAMBERTUS vertit libros. XIII. fub
titulo Elementorum Euclidis ex traditione
Pappi Philofophi, que verfio prodierat. Ve-
net. 1505. fol. AM

~
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AMBROSIUS LACHER DE MERS.
PURGK Conftanci diocefis Arcium libera-
lium Magifter , facreque Mathematice ftu-
dii noftri Ordinarius in Achademia Franck-
fordiana. Ewclidem edidit anno 1506. 4.
plagulis novem ; Campanum fequitur. Non
tamen nifi quatuor priores libros comparare
in hoc volumine voluit Autor.

Textus de {phera Fohennis de Sacrobofco ,
& Geometria Ewuclidis Megarenfis. Premitti-
tur Sacobi Fabri flapulen. Prefatio ad fplen~
didum virum Carolums Borram Thefaurarium
Regium ; tribus ultimis paginis habes libros
quatuor Geometri® Esclidis a Boctie in Latie
num translatos. In fine exftat. Imprefflum
Parifii in officina Henrics Siephani é regione
fchole decretorum fita. Anno Chrifti Syde-
rum conditoris 1507. fol.

LUCAS PACIOLUS , Elementorum k-
bros XV. interprete Campamo , edidit, Ve-
net. 1509. in fol. imprefli funt apud Pasganie
sm  Paganinum , ac dedicati Cerdinali Volatere
rane.

Latine prodiere Euclidis Elementorum libri
XV. interprete CAMPANO ; & libri XIIL
interprete  BARTHOLOMZZEO ZAMRER-
TO Veneto, Parifiis 1516. apud H. Stepha-
mem avum , fol. una cum aliis Ewclidis fcripe
ds Bafiliz. 1537. & 1546. fol.

ORONTIUS FINAUS latine commenta-
tus eft in VI priores Ewclidis libros , qui
prodiit Parifiis. 1530. :

Euclidis Elementa vulgata funt Gracé hoc
titulo , dvxatlds soxsier BiPain & ix 16 Oeam
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vos ouweveisv. Bafilie 1533. apud Fosnnems
Hernagium , fol. edente SIMONE GRY-
NAO, ¢ duobus cod cibus MSS.  Quorum
alteruin Venculs Lazarws Barfus o alterum
Pariliis Fohaanis Ruellius fuppeduaverat. Ad-
did ciam in ia editione, itdem Grece,
¢ cocice Oxonicenfi Fob. Claymunds funt , fed
admcdum incmendate , Commentariorum li-
bri quutuor, Autore Procle Philofupho.
Euclidis  Elemenzorum  libri Grieeé i
Floren.ix, tum Rome, excufi funt. 1543.

8.

JOIIAN SCHEUBEL. Profeflor FEucli-
dis Yubinge , latine edidic VI priores li-
bros in quorum figuris nulle litere. Bafi-
lee 1550. fol.

Lttt VI, priores latine prodiere cum
Denciitrationibus ORONTIT FINLEL Pari-
fiis apud Simon. Colineum. 1551. 4.

Libri XV. Grece & Latine excufi funt
.cum piefatione Stephani Graclis. Paritiis 1557.
1573 & 1598. 8. ;

JACOBUS PELETARIUS libros VL
Priorcs latine edidit cum fuis demonitratio-
nibus fol. Anno 1557.

FRANCISCUS BAROCCIUS , Prosli li-
bros quatuor commentariorum in Euclidem ,
cum icholiis & figuris latine tantum cdidit.
Patavii. 1560.

WILHELM HOLTZMAM (Guil. Xjlan-
Pandri) libri fex priores Germanicé edidic
Bafcl apud. J. Operinum 1562. fol.

Hanc fex priorum librorum , verfionem
Xylandri , JOHAN PETERSZ. DOUB i?
el-

Ve
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Belgicam Linguam transtulit. 1606. qua
verlio iterum in Germanicam Linguam trans-
lata eft 2 SEBASTIANO CURTIO.

Libri XIH. Grecé & Latiné ex Editione
CONRADI DASYPODII Argent. 1564. 8.
additis, ad librum primum & fecundum tan-
tum , Theonis commentarilts , & ad fecun-
dum Barlaami Monachi Demonftrationibus ,
quibus ad numeros applicat , qua de Lineis
ac figuris planis Ewclides docuerat. :

Libri. XV. lwalice verfi & Explicati &
NICOLAO TARTAGLIA. Venet. 1565. 4.
& cum Commentario Campans itidem in lin-
gua Italica Venet. 1569. fol. Cum fcholiis
antiquis incerti Autoris correfti & illuftrad
a2 FREDRICO COMMANDINO 1575. fol.
& Pifauri. 1619. itidem ltalice primi fex
libri Mediolani. 8. -

ARNOLDUS LENSAEUS Hagogen in
Elementa Exclidis compofuit. Antw. 1565. 8.

CHRISTIANUS HERLINUS, & CON-
RADUS DASYPODIUS , publicarunt Ar-
gentinz 1566. fol. Analyfes Geometricas
VL librorum Esclidis ; ubi propofitiones ,
Grecé , Demonfltrationes, mere latine.

Libri XV. latine demonftrati 2 FRAN-
CISCO FLUSSATE CANDALLA, & li-
bro XVI. per ipfum addito autti; de foli-
dorum regularium inter fe invicem collatio-
ne, itemque XVII. de compofitis regularie
bus. Parifiis 1566. fol. & 1578. fol."

Exclidis Elementa cum notis H. BIL-
LINGSLEY & prafat. Sob. Dee Londinen-
fis 1570. Lond. fol. idiomate anglicano ap-
paruere. sesane CON-
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CONRADUS DASYPODIUS inter alia
Euclidis opera libros XV. Elementorum
edidit Argent. 1571. 8. in ca editione pud®e

ropofitiones grece & latine reperiuntur.
Edidic & eodem anno librum primum 7Theo-
»is commenariis illaftracum grece, cum la-
tina perfpicua interpretatione , & Heronis
vocabulis Geometricis,

FREDRICUS COMMANDINUS libros
XV. Euclidis latine vertit, & cum fuis
<f:pmmentariis edidit , Pifauri 1572. & 1619.
ol.

- FRANCISCUS MAUROLYCUS Opufcu-
la Mathematica Venetiis 1575. 4. edidit,
in quibus Theoremata XIItii Elementi.

Per CONRADUM DASYPODIUM libri
V1. latine in lucem editi, cum Scholiis

Ifaaei Monachi Argentorati. 1579. 8.
* ‘CHRISTOPHORUS CLAVIUS libros
XV. latine cum fcholiis & commentariis in-
{ignibus edidit Coloniz 1591. fol. Romz
1603. 2 Tom. in 8. Francofurti 1607. 8.
ac inter opera ejus Mathematica Moguntiz.
1612. fol. iterum Coloni® 1627. 8. prodiit,
in quorum decimo quarto & quinto, Cam-
imitatur , Flufatis decimum fextum
addit, ubi 31. Theoromadbus , ac 5. pro-
blematibus quinque corpora , wvarié fibi in-
fcripta & circumfcripta confiderantur ; ad
mogum tamen Dafypedis propofitiones folas ,
absque Demonftrationibus oftendit.  Alia
iterum Clavisé editio prodiit Francofurti 1654.
2. Tom. in g.
NASIRIDINUS TUSINUS Perfa Eucli-

dis
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dis libros XIII. Arabicé vertit; que verfio
luculentis typis Arabicis lucem vidit Roma
1594. fol. ex Typographia Medicea.

Excufus eft Typis Euclides Coloniz 1600.
8. In hac fole Euclide® Propofitiones abs-
que Demonftrationg reperiuntur ; prefixa
eft prefatio Gracilis. : ‘

CHRISTOPHORUS DIBAUDIUS latine
Demonftrationem dedit linealem VI. prio-
rum librorum. Arnhemie 1603, 4. éorum-
demque’ demonftrationem numeralem. Lugd.
Bat. 1603.-Lib. VII. VIII. IX. Demon-
ftrationem Arnhemie 1605, libri X. feu
Arithmetice irrationalium , demonftrationem
Linealem & numeralem. ibid. eod.

AMBROSIUS RHODIUS XIHI. libros
latine demonftravit Witeh. 1609. 8. 1634.
1661. '

SIMON MARIUS, Germanice VI. prio-
res Euclidis libros demonftratos dedic, O-
noldi. 1610. fol. ‘

FLORIMUNDUS PUTEANUS librum.
Esslidis decimum cum commentariis edidit
Parifiis. 1612. fol.

JOH. CHRIST. KNOPFF. libros duos

riores , cum explicatione JOH. PAULI

ENI edidit Witteb. 16112. 8.

DOUNOT DE BAR-LE DUC. Gallice
Exclidis Elementa vertit, Paris. 1613. 4. m.
In libro decimo ordo turbatus, ut in He-
-ruagiana latina editione in libris 5. 14. &
15. Exclidem ftriCle fequitur.

D. HENRION libros. XV. in Linguam

LA X R RN J D)
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.Gallicam verfus eft , Paris. 1615. 8. (&
1632. in 4ta) ac 1631 8.

Libri VI. priores cum commentario JOH.
LANZ. S. J. prodicre Ingolit. 1617. §.

SEBASTIANUS CURTIUS Germanicam
paravit Editionem Amf. 1618. 4. item
1634. 8. m.

Libri XIII. Lond. 1620, fol. grzce &
. latine prodiere , nitida editio , cum Com-
mandini verfione , adjectis figuris accuratis.
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133 : ’
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dicea preclariffimum Euclidis Exemplar
Hebrzum vidifle fe ait , magnis in folio.
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plaribus uti referc  'WOLFIUS in_ Biblisth.
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ELEMENTUM
PRIMUM

Otu: bic primus liber in eo pofitus eft, ut
S 2 nobis tradat orus proprictatefque tria:;igu-
%2 lorum, tum quodad corum angulos(peiiat ,
G} sum qued ad latera: que quidem e fe

comparat imterdum , interdum vero unwm-
quodque per [e infpicit , €& contemplaur. Nam
aliquando” ex latersbus triangwli angulos confideras,
aliquando vero ex angulislatera, [ecundum aqualita<
tem atque inequalstaiems , rimatur,  ldemque varsis
rationibus inquirit , in duokus quandoque triangulss sn-
ter {e collatis, Deinde aperit nobis parallelarum pro-
prictates . parallelogrammoruinque comtemplasionem
aggredituy , tum inter e, tum etiam, st cums tysape
gulis simer eafdem parallelas conflitutis conferuntur.
Ut autem bac omnia reflins, € commodius exequa~
tur Euclides, docer divifionem angsls reitilinei, ¢
linee vetle in parses aquales , conflitusionem linea
perpendscularis , quo patto angulusangulo fiar aqualis,
< alia bujufmodi.  Iiaque us uno verko rems totams
complectar , in primo libre traduntwr , ex Procls
Jementia , retilinearum figurarum maxime prime ,
ac pracipus o triangula inquam , atque parellelo<

amma. -
ol A D E.
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DEFINITIO. L.
Puntum eft, cujus pars nulla efl.

. &l Nie omnia vero Euclides more Adathematicorum
rem propeficam exordstur a principuis, initio fafto a
definitionsbus, quarums prima punctum explicat, do-
sens iliud dics punftum in quantitate continua, giod
wnllas habet paries. Qe quidem definitio planius ac
Jacilius percipietur, fi prius imtelligamus, quantita-
Bems comtinuam triplices habere farte.r s unas [ecundum
dongitudinem , alieras fecundum latitndinem , <
Jecundum profunditatem altitudinemve altevas.  Ita-
gue quod in guantitate continua , five magmitudine
exiffis, intelligiturque fine omns parte, ita ut neque
dongum , neque latums , neque profundum effe cogitetur,
#d appellagur ab Euclide, &~ a Geometris punitum.

DEFINITIO. IL
Linea verd, longitudo latitudinis expers.

DEﬁm't hic lineam , primam (peciem magnitudi-

nis, quam dicit efle quantitatem longam dun-

vaxat, non autem latam, intellige neque profundam.
Mathematici | ut nobis snculcent veram linca
_smtelligentiam , smaginantur puntum jam defcripium
Juperiore definitione, € loco sn locum moveri.  Cum

 enios puntam fit provfus individuum, relinguetur ex

sfto motu imaginario vefliginm quoddam longum om-

-TAB. 1 Wis expers latitudinis. Ut fi punitum A, fluere
O antelligatar ex A , sn B, veftigium effeGum AB
linea appellabitur , eum were intervallum inter dno

punita A, €& B, comprekenfurs fis longssudo qdz:;

[

o
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dom carens omni latitudine , propierea quod punctum
A, omns privatum dimenfione , eam efficere nulla
ratione potueris.

DEFINITIO I
Linex autem tcimini, funt punéta.

Ocet quod linca qualiles hakens extrema, in T4, |

Juss extre mitatibs punila recipiat, Ut linea fig, 1
AB, extrema habet puntia A, ¢ B.

DEFINITIO. 1V.

Reéta linea cft, quae ex ®quo fua
interjucet puncta.

Oc et , in qua nullun punium intermedium

> ab extremus [wrfum, axt deorfum , wvel buc,
atque illuc deflectendo fubfultut; in qua denique nihil
flexusfum reperitur.

Quemadmoduns autems Mathematics per fluxum
puniki imaginarium concipinns defcribi lineom , sta
per qualitatems fluxuspunits, gualitatem linee defcripse
intelligunt. i namgue punitum reéla fluere conci=
piatur per breviflimum [pausum, ila ut neque in hanc
partem , neque in sllam dcfleitat , fed aquabilems
quendam motum , aique inceffum teneat , dicetnr,
linea illa defecripta, R:.la.

DEFINITIO V.,

Superficies eft, que longitudinem, latitudi-  ~
nemque tantum habet. -
Off lineam , que ef prima quantitatis continue
" fpecies , wnicamque habes dimenfionens definip
s {wpere
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Juperfisiem , que [ecsndam magnitudinis|peciem con-
Buwst, additque prime dimenfioni [ccundum longi-
tudinem, alteram [ecundum latiudinem. Nam in
Juperficiereperitur, non (olum longitudo, wt inlinea,
vernm etiam laritudo , finetamen omni profundirate. Ut
T4B. 1, JramRas ABCD, smerliness AB, BC,CD, DA,
fi: 2. comprebenfa, confideratague [ecundum longiudinem
. AB, vel CD, © [ccundum latitudinem AD, wvel
BC, omnisexpers profunduatis, appcllatur [uperficies.
Mathematici vero, ut nobiseam ob oculos ponant,
monent, ut intelligamus lincam al:quam in tranfver-
fum moveri: Vefigium enim relsitm ex ipfe motu
evis quidem longum , propier longundinem linee,
latum quogue propter motuns , qui in tranfverfuns eft
faitus 5 nulla wvero ratione profundum efle poterit
cum linea ipfum dcfcribens omni careat profunditate ;
quare fuperficies -dicetwr. Ut fi linea AB, fluat

verfus DC, efficietur fuperficies ABCD.

DEFINITIO. VL
Superficicl autem extrema, funt linee.
On difimilis eff hsc definitio [uperiori , qua

teymsns linee fuere explicati.  Fuls enim ex-

tremitates [uperficiei effe lincas, quemadmodums linee

T4B. 1 fines extiere puntta. Ut [uperficies ABCD, ex.
fz. a. trema funt lince AB, BC, CD, DA.

’ DEFINITIO. VIL

v als’ maem Plana fuperficies eft, que exzquo

fuas interj: cas.
- pren interjacet lincas
Ec quoque definitio, fimilitudinem quandam
acfcriptionis  linea refla gevit.  Superficies
nims , qud ex pque lineas [uss muerjoces , ia mt
. medi
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medie partes ab extyemis furfum, deorfumsve fubful-
tando, non recedant , appellabitur plana : qualis eft
Juperfices pe;politi alicujus marmoris, in qua partes
omnes in retum [unt collocate, s1a ut nihil habeat
sncifum angulis , mibil anfraflibus , nibil eminens,
nshil lacunofums: In hac enim partes intermedia cum
extremss aqualem adepte funt fitum, nec ulla eff alia
fublimior , bumliorve , [ed omnes aquabiliter proe
tenduntur.

Haee autem ﬁ{perﬁcie: fola erit ea, quam imagi-
nari, < imelligere pollumnus defcvibi ex motu linea
rectain tranfver(um, qui [uper duas aliaslneas reftas
conficitur. Ut fi linca reita AB , per duas reftas
AD, BC, feratur, efficietur (uperficies perfette plana.

Solent Mathematici [uperficiem planam frequenter
appellare plunums , ita ut quando loquuntur de plano,

sntelligenda [emper hit fuperficies plana.
DEFINITIO VIIL
Planus vero angulus, eft duarum linearum

in plano fe mutuo tangentium, & non in di-
re€tum jacentium, alterius ad alteram inclinatio.

DEclarat s quidnam fit angulus planus, dicens;
quandocurzque due lince in p[ana aliqua

[uperficie invicem concurrunt, € nonin direGum con-

Sosunumsr o efficietnr ex bujufmods concur(u, [ew in-
clinatione wunius ad alteram , angulus , qui dicitur
planus, propterea quod inplanaconflstuatur [uperficie.
Verbi gratia, quia due lince, AB, AC, concur-
runt in A, & nonjacent in directum , vdeo efficiunt
angulum A, planum in eadem exiflentem fuperficie,

in qua due slla linee conflitwuntur.  Dicentur autems-

duc linea non in directum jacere, quando aktera ea-
3 Hm

TA.E

fg. 3.

T4B, I.

fag- 3-
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rums verfus concur(um protenfa non coincidit cum
altera, [ed wvel eam ([ecat, wel certe flatim pof
punitum concurfus ab ea recedit. Quod fi dus linee
Je mutno sangans jacentes indiretum, ita ut alterutra
produlla congruar tosi alieri, non fier ullus angulus
ex sllo concur(u, cum nulla fit inclinatio , fed ambe
unam imegram lineam conflituent. Ut quia refta
TaB. L 4B, produita convenitcum refla BC, non efficietur
Fe- 4. angulus in B. Quare in direltum dicentur jacere.
Itague ut linea recte efficiant angulum, necefe eft,

wt poft concur(um producte (e mutuo fecent.

Confiflit autem anguls cujufvis quantitas in [ola
inclinatione , non in longstudine linearum 5 lince
etenim longius excurrentes non augent (uam inclina-
tionem, sgitur neque anguli magniudinem.

DEFINITIO. IX

Cum autem, que angulum continent linex,
refte fuerint , reétilineusille angulus appellatur.

_AIV:gulm omnis planus qui conficisur ex lineis
duabus relis , reftilineus dicitur.

DEFINITIO X

Cum vero reéta linea fuperre€tam confiftens
lineam eos, qui funt deinceps, angulos @qua-
les inter fe fecerit, reftus cft uter(gle equa-
lium angulorum. Et qua infiftic reéta linea,
perpendicularis vocatur ejus, cui infiftic.

Ocet hoc loco Euclides, quifnam angulus refli-

lineus apud Geomesras appellatur mfha , O

rap. 1 T linea perpendscularis : fi rella linea AB,
¥ 5. rella CD, infifienscfficia duos angulos prope punﬂtgn
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B, (qui quidem ideo dicumur & Mathematicss effé
deinceps , quod eos eadem linea CD , protrafla,
prope sdem punitum B, efficiat) imter [e agquales,
quod tums demum fiet , quando refla AB, nen wa<
gis in C, quom in D, inclinabit, fed aquabiliter
refte, CD, snfifler, vocabitur uterque angulus B,
reflus, & refla AB , perpendicularis recte, CD,
cus snfiftis.  Eadem ratione nominabitur vefta CB,
perpendicularis refta AB: quamvis enim CB, tan-
tums faciat cum AB, unumangulum , tamen i AR,
extenderetur in reflym €~ continnums verfus puniiums
B, efficeretur alter angulus aqualis priors.

Itaque wt in Geometria concludamus angulums
aliquem effe reftum, aut lineam , qua ipfum efficss,
ad aliam effe perpendicularem, requiritur , <7 [uffie
cit, ut probemusangulum, qui eff e desnceps, aqua-
lem slls effe.  Pari ratione, fi dicatur aliquss angulne
reitus, aut linea, que ipfum conflituit, perpendicu-
laris ad aliam, colligere licebit, angulums slls dein-
ceps aqualem quoque effe.

DEFINITIO. XL
Obtufus angulus eft, qui refto major eft.

Uando refta AB, rete CD , infifiens non T4b. g
fecerit angulos ad punttum B , aguales, ¢ ob fs. &
eamn caufam neutrum retium , fed unum quidems refto
majorem , alterum <vero minorems , dicitur major
angulns obtufus , qualis eft angulns B, ad punfium
C, vergens, qus consinetur retlis lineis, AB, BC.

Ag DE
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DEFINITIO. XIL
Acutus vero, qui minor et reic.

- M[ﬂar: angulus B, .ad punitim D, vergens,
fe & qus continetur veltis linzis AB, BD , voca-
© tur acdtus.

Quoniam vero ad quemvis angulums planum con-
fituendum comcurrunt due linee , & aliguando in
uno puntto plures exiftunt anguli, folent Muthema-
sici, wt tollatur confufio, anguluns quemlibes expri-
mere tribus literis, quarum media oftendit punttum,
sn quo linea conficiunt angulum, extremse wvero fig-

. nificant initia linearum , que angulum cominent.
Exempli gratia , angulum obtufum intelligunt per
angulum ABC, acutum vero, per angulum ABD,
quod diligenter et notandum , ut facile dignofcamus
angulos, quoruns mentio fit in demonfirasionibus.

DEFINITIO. XIL
Terminus eft, qued alicujus extremum eft.

TRe: [unt termini juxta hanc definitionem.

Punitum enim terminus eff , [eu extremum
linee's Linea [uperficiei : < [uperficies corporis.
Omne [iguidem terminatum [uperat terminum [uum
una dimenfione , ws per(picunm eft ex addutlisexemplis,

DEFINITIO. XIV.

Figura eft, que fub aliquo, vel aliquibus
terminis comprehendicur.

On omnis quantitas terminos poffidens Figura

' dici poteft, ne lineam finitam figuram appel-

are
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lare cogamur: Sed ex ol magnitudines, qua lasi-
tudinems habent , nempe fuperficies serminate , < \
que profundisatem adepte guogue funt , ut [olida

finita , Figure nomine appelisbuwmur. He enim - -
proprie terminis comprebends dicuntur. Nam linea

fimsta non proprie dicitur puntlis extremss compre-

bendi, cuws punita lineam nom ambiant, [¢d potius

punétss terminars dicosur. Itague termini debent
quantitatems , que figura dicitur , ambsre , ¢ non

tansums terminare.

DEFINITIO. XV.

Circulus, eft figura plana fub una linca
comprechenfa, que peripheria appellatur; ad
?uam ab uno puntto eorum, queintra figuram
unt pofita, cadentes omnes recte linez inter
fe funt ®quales.

ID Efinit bic circulum o figuram inter planas per-
feltiffimam , decens figuram illams planans , -
qua sunica linea circumferibitur , ad quams lineam
omnes refla linea due ab uno punfto, qnod intra
Siguram exiftie, fint equales, wocari circulum. Ut
i [uverficies , [en ffan'um concludatur unica linca
ABC, habueritque hanc conditionem, ut ab aliquo
punto intus fufcepto, utpote 4 D, omnes refle linca
cadentes ad terminum ABC, qualesfum DA, DB,
DC, imter (s fins aquales, appellabitur talis figura
plana circulus, alias non. '
Adjungit quoque Euclides , lineam extremam -~ -
civeuls , qualis eff ABC , appellars Peripberiaw ,
Jen, wr Latini exponunt , circumferentiam. ‘
Potefl circulus etiam hac ratione deferibi.  Circus
Ius eff figura plana , que defcribisnr & linea refla
As ' Jfinito

748. §
f2 74
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Jimita circa alterum punttum exiremum quiefcens cir-
cumduila, cum in eundem rurfus locum refiusa fue-
vit , snde moveri caperat. Ut fi imelligatur vefta

T4B. 1. AD, circa punitum D , quie[cens moveri, donec

g 70

od eundems redeat locums, & quo dimovers capit, ds-
feribet ipfa refta totum [patsum circulare ; punétum
vero alterum extremum A , delineabit peripheriam
«ABC: Erit quoque puntlum quiefcens P , sliud, 4
que emnes linee cadenses in peripheriam funt snter (e
wguales , propterea quod retta AD , circumduita,
omnes lineas, que ex D, poffunt educi ad periphe-
yiam, aque metiatur.

DEFINITIO. XVL

-

Hoc vero punftum , centrum circuli
appellatur.

Ocet , puntlum sllud imra circulum'y a quo
omnes linee rete ad circumferentiam dufle

T4p. 1. Junt aquales , appellars centrum circuli 5 quale eft

e n

TA4B, I, S
fz. 8.

punitum D,
DEFINITIO. XVIL

Diamcter autem circuli, cft refta quedam
linca per centrum ducta, & ex utraque parte
in circuli peripheriam terminata, qu® circu-
Jum bifariam fecat.

I in circule ducatur refla linca AB , per cen-
trum C, ita ut extrema ejus A, ©" B, ter-
minentur in peripheria, appellabitar ea circuli dia-
meter. Non sgitur omnis sn circulo refla linea
duta diameter dicetur, [ed ea [olummodo, que per

_centrums u[que ad peripheriam utrinque extenditnr.
Unde
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Unde plures affignari poterunt in circulo diamesrs,
unum vero centrum duntaxat, =~ .

wod autem Ewxclides addst , circulum bifariam
fecars & diametre, per[picunm ex eo effe poreft, quod
diameter per medium circulums , utpote per centrums,
ducitur. ~ Hinc enim fit, ut prbpter direltum dia-
meivi per centrum tranfitum, uiringue aquales cir-
cumsferentia abfcindantur.

DEFINITIO. XVIII .

&

Semicirculus vero eft figura, que continc-

wr fub diametro, & fub ea linea, qua de
circuli peripheria aufertur.

Xempls gratin , in ,cx'rculo- ﬁguravADB' eonn- TAB. 1,
E tenta uir diametro AB, ¢ perspheria .:4DB ,fz- 8.
dicitur  [emsscireulus ; eadem raione erit figura
AEB, [emicirculus. ‘

DEFINITIO XIX

Reétilinee figure funt, que fub reltis
linets continentur.

Mues igitur figura plane , que wndique reftis
claudunser liness | refilinea muncupansr,

DEFINITIO XX
Trilatere quidem, qua fub tribus. |
I-'ﬁrm;m Euclides , eas rellilineas figuras dici

trilateras , que tribus reclis lineis cirewmferi- -
buntur,

D E-
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DEFINITIO. XXIL
Quadrilaterz quidem, que fub quatuor.
DEFINITIO. XXIL

Multilatere autem, que fub pluribus, quam
quatuor, rettis lineis comprehenduntur.

Q]om'am [pesies rectilinearums fgurarnm [(untinnu<
mevabiles , propter infinitums numerorum pro-
greffum.  Ideo Euclides, ne infinitatens hanc figsra-
rum cogatnr perfequi, vocat emnesalias figuras relti-
Ulineas, que pluribus , quam quatuer , reftis lineis
circumfcribumtur, gemerali vecabulo Multilaseras.

DEFINITIO. XXIII.

Trilateraram autem figurarum, Aquilaterum-
eft Triangulum, quod tria latera habet 2qualia.

r48. 1. Usrdo omnia tria latera inter [e 4qua‘lia fint,
fz. 9- w AB , BC, CA, dicuur triangnlum
AEqullaterum.

DEFINITIO. XXIV.

Ifofceles autem eft, quod duo tantum
@qualia habet latera. .. sgees Z
zan. 1. (JTi» f duo lters AB &* AC. tantum imer fe
fz. 10, Jint equalia , vel DE & DF , diceswr wtrum-
F& 11 que sriangulum Ifofceles.

D E-
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DEFINITIO. XXV.

Scalenum vero eft, quod tria inzqualia
habet latera.

Uando omnia tria latera imter (e [unt inaqualia; T4p. 2,
wi AB, BC, & CA , dicitur trianguium fg. 1.
fealenum.

DEFINITIO. XXVL

Ad hzc etiam , trilaterarum figurarum ,
Reftangulum quidem triangulum eft, quod
re€tum angulum habet.

Uande triangulum aliguod habet angulums wnwm
. reftums , vocatwr ob Enclide , ¢~ aliis Geo-

metris Reflangulum. Ut , [ triangulum ABC, ﬁr”f’s !
unum angulums habeat ad B reftum, dicetnr ilind 6 I
triangulnm reclangsium.

DEFINITIO XXVIIL

Amblygonium autem, quod obtufum
angulum habet. ’

Riangulum Amblygoniums o five obtufangulum

eff, quod snum habes angulum reflo majorems.
Ut fi in triangulo ABC, angulus ad B relle major TAM: 1)
exiflat,” vocetur triangulum amblygominm. Fs 14

PE
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DEFINITIO. XXVIIL

Oxygonium vero, quod tres habet /\ _
acutos angulos.

N omni porro triangulo , cujus duo quecunque

"~ = latera - exprefle momsnamur, [oles veliquum latus

tertium a Mathematicis appellars Bafis, five slind
in fitu infimum occupes locum, five fupremum.

DEFINITIO XXIX.

Quadrilaterarum autem figurarum, Quadra-
tum quidem eft, quod & =quilaterum, &

'rc&angulum eft.

Igura quadrilatera dicitur Quadratum , cujus

quidems omnia quatuor latera inter [e equalia
exiffunt , omne[que anguls refts. Ui fi in figura
guadrilaera ABCD , omnia, quatuor lotera, AB,
BC, CD, ¢ DA, fimt inter (¢ aqualia, &~ om-
nes anguli relti, erit slla Quadratum.

DEFINITIO. XXX

Altera vero parte longior figura eft, que

re€tangula quidem, at @quilatcra nop eft.

Igura quadrilatera appellatur Aliera parte lon-
gior 5 in qua quidem anguli funt vetli , a
lasera non funs inter [e equalia, quamvis bina oppo-

fita imer [e equalia exiffamt, Ut, fi in figwra

74B. I, ABCD , latera AB, DC, inter fe, & AD,

s »

BC, snter fe gqmoque aqualia fint,

D E.
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DEFINITIO. XXXL

Rhombus autem, qua zquilatera, fed
: re€tangula non eft.

Igura snter quadrilateras , qua Rhombus dicitw
oppofitas prorfus habet condstsones, ¢ diverfas
a conditionibus figure altera parte longiorss. Habet
enim omnia latera AB, BC, CD, ¢o* DA, TAD. g,
«qualia , angulos vero non reitos , €~ iﬂ:quale.r,f& 3.
quamvis bins oppofits A ¢ C, B ©° D smer fe
aquales exiftant.

DEFINITI1O XXXI.

Rhomboides vero , que adverfa & latera,
& angulos habens inter fe @quales, neque
xquilatera eft, neque reftangula.

St hac figura , que Rbomboides vocatur , qua-
drato omni ex parte oppofita. Nam neque
¢jus latera omnia aqualia funt, neque wllus angulus
reitus, fed tamen laera bina oppefita , qualia funt
AB, DC, &~ AD, BC, in Rhomboide ABCD, 1.0, g
equalia inter [e, stem anguli bini oppofiti , qmales fig 4.
funt A, C, & B, D, suter ¢ exiftunt aquales.

DEFINITI!O XXXIilL

Prater has autem, relique quadrilatere
figure, Trapezia appellentur.

R Eliguas - omnes figuras quadrilateras , que &
predittis . qumuor  differsunt ,  ita wt neque

lyera omnia aqualia, neque omnes angwbes agquales, -
fen
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feu reltos, meque latera bina oppofitas neque angulos

binos oppefitos kabeant inter [efe aqnales, qualss eft
TAD. 1. figura ABCD, generali vocabulo Trapezia nominat:
B2 5. qua quidem infinstis modis variari queant.

DEFINITIO. XXXIV.

Parallele refte linee funt, que cum in
". eodem fint plano, & ex utraque parte in infi-

nitum producantur , in neutram fibi mutuo
incidunt. .

UT due , vel plures vela linea dicamwr pa-
rallele, five aquidiflantes, non [atis eft, ut sn
quamcungue partem, etiam [patio infinito, produlte
nunquam ad unum punttum coeant ; [ed neceffe quoque
eft, ut in una plana fuperficie exiftant. AMulte
Jfiquidem linearecta non exsfientes in eadem [uperficie
plana produlte ad [patium infinitum , nunquam in
unums conveniunt , € samen non [unt parallele
dicende ; quales funt , exempli gratsa , duc refte
Ainea in transver(um pofite in medio gere, ¢ non

f¢ tangentes 5 ba ctenim nunquam coire poffunt.
i Discuntur antems dus linea in eadem exsfiere plana
" [uperficie, quande [uperficies aliqua plana uni earum
accommodaia , ita wt omnsa punita sllius tangat
o circa sllams smmobilem circumvoluta , alteri guo-
que accommaedari poteft [ecundum ommia ejus punita,
gquamvisre ip[a sn duabus [uperficiebus dsverfisreperian-
148 11, t%r; Ut propofitssduabusrettislineis AB, CD, fifu-
#8. 6. perficiesaliquaplanareste AB , applicetur , omiriaejus
tangens punila, sta ut circa illam circumdutta tangat
\quogue omniapunitaalterius refle CD ; dicemtur bujus-
- modirelte duc Imes ineadem [uperficieplanaexiftere,
alias non.  Si igitur ha duc redta linea cedem non
) - coeant,

I R
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~ .
coeant, etiamfi infinite producantur tam ad partes A,
C, qusmad, B, D, appellabuninr parallela, five
aquidiftantes.

Quod fi due refle linea per immenfum aliqued
jpatiam exten[a non cernantur cosre, conflet tamen
eas tandem ex una parte longius protraflas sn sunum -
puntum conventuras, quamvis ex aliera femper ma~ .
2% ac magis suter [e diflent, ac disjungantur, nes
quaquam appellandz erunt parallela.

Hic finem imponis Euclides definitionibus primi
Librs.  Queniam wvero hoc eodem lsbro mentio fies
figure, que Pa-allclsgrammum , nec mom earuns g
gue complementa parallelogrammi dicuntur , neceffa«
vium effe duximus , duabus definitionibus adjunélis
explicare, quid fit Parallelogrammum , ¢~ que fins
parallelogrammi complementa, ut facslius demonfiraa
Kones perciprantur. '

DEFINITIO. XXXV.

[ Parallelogrammum eft figura quadrilatera,
cujus bina oppofiza latera funt parallela, feu
wquidiftantia. ] ‘

UT fisura quadrilatera ABCD , 'figuidem latus 1.4p 1
AB , equidiffct laters DC, ¢ latus AD , fitr ¢
lateri BC, nuncuparur Parallelogrammum.

DEFINITIO. XXXVL

{ Cum vero in parallelogrammo diameter
ducta fuerit, duzque linex lateribus parallele
fccantes diametrum in uno eodemque punéto,
ita ut parallelogrammum ab hifce parallclis
in quatuwor diftribuatur parallelogramma; ap-

: ' B pellags
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pellantur duo illa, per que diameter nol

eranfit, complementa; duo vero reliqua, per

uz diameter incedit , circa diametrum con-
e dicuntur. ]

24811, Sh parallelogrammum ABCD , i1 guo diameter

AC, ¢ hinea EF, [ecais d:ametrum in G, ¢
parallela exiflens lateribus AD , BC. Fem linea
H1, fecans diamesrum in eod-m puntlo G, paralle-
lague lareribus AB, DC, exiflens. Quecumitafint,
por[picuum eft , parallelogrammamtotum divifumeffe
n gusuor parallelogramma , quorum quidem duo
EBIG, GFDH, per qua diameter AC , non tran-
fit, vecantur & Geometris complementa, five [upple-
menta religuorum duorum AEGH , GICF , que
dicuntur csrca diametrum confijlere, quippe cum per
ea diameter sranfeas, wt videre eft in prefenti fizura.

PETITIO vcL POSTULATUM. 1L

Poftuletur , ut 4 quovis punfto in quodvis
punétum, reflam lincam ducere concedatur.

.PRimm hoc poffulatum planum admodum eft, fi

relle confidereniur ea, gue pailo ante de linea
Jeripfimus.  Nam cumlinea fit fluxus quidam puntls
smaginarius , aigue adeo linca reta fluxus diredlo
emning itinere progrediens , fit, us [ puntum quod-
piam ad alizd dveito movers imellexerimus duila
Jane fie & puntto ad punitum reita linea: Id quod
prima hac fe{ixione poftulat Euclides, quemadmodum

TAB.1L hic vides & punflo A, dullam effe retlams lineam ad

% &

punium B ab eodemque aliam ad punétum C ;
Item aliam ad puntum D5 € fic innumers alia ab
eodem punito educs poffuns @d alm arque alia pm;‘la.

-——
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PETITIO ver POSTULATUM. IL

Et rc&am lineam terminatam in contie
nuum reta producere.

QUod fi punflum illud ferri adbuc cogitaverimus
motu direfto , € qui omnis inclinationss fg
expers , produfta erit ipfa refla linea terminate, ©°
nunquans erit finis bujus prodalionis, cum

sllud imelligere poffimus moveri ad snfinstams diftan-
tism.  Sic linea reilla AR , produfia cff prime in
continuurs ad punéium C. Demde ad punitum

TAB L.

D, crs. . fe- o

PETITIO ver POSTULATUM. IIL

Item quovis centro , & intervallo
circulum defcribere.

Amvero, [iterminatans refiam lineams cxjufcungue

quanistatis, mente conceperimus anliutm efe
fecundum  alterums extremum ad quodvis punitum ,
ipfamque circa hoc punitum fixum circumsduci, denes
ad eum revertatur locum o 4 que dimovers seepit; -
Aefcriptus erss circulus , effeltumque ;' quod tertia
petitio juber.  Exemplum Labes in his quinque lineis
AB, AC, AD, AE, AF, qua fingule circa

TAB I

centrum A, cirexmvoluta, finguloscirenlos deferip- ¢, 1o,

[erunt juxta quantitate 1z, few sntervallums .Z arum.

Prater bac tria poftalata, quibus Esclides comten-
tus fust, [unt multa alia ague facilia, é quibus
dumaxat in medium proferre decrevi slnd, quod

frequentsus repetendum erss in progreffu totins Geome-
mia,

B 2 .. PL.
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PETITIO vit POSTULATUM. IV.

[ltem quacunque magnitudine data, fumi
polle aliam magnitudinem vel majorem, vel
minorem. ]

Nuis enim quantitas contsnua per additionem

axgers, per divifionem vero diminui poteft infi-
nite: Unde nunquam dabitur quantitas continua adeo
magna, quin ea major daripoffis: neque tam parva,
qusn minor ea poffit exhibers.

AXIOMA ver PRONUNCIATUM. L

Quz eidem @qualia, & inter fe funt zqua-
La.
[Et quod uno =qualium majus eft , aut
minus , majus Puoque et , aut minas altero
®qualium. Et i unum xqualium majus eft,
aut minus magnitudine quapiam, alterumquo-
que ®qualium eadem magnitudine majus eft,
aut minus. ]

ITeri nulla ratione poteft, ur due quantitates ine-
quales, equales fint aliers quamitati: Si enim
miner illavum propofira quantstati equalis extiteris,
excedst eandem meceflario  major sllarum. Et fi
major aqualis fuerit propofite quamssats , [uperabitur
minor ab eadem. Quare relle colligitury quantita~
tes, que erdems quantitals equales fuerint , snter fe <~
quales quogue effe.

AXIO:
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AXIOMA vir PRONUNCIATUM. IL

Et fi mqualibus =qualia adjetta fint, tota
funt wqualia.

S enim quamitates conflate, frve compofite, ina-
quales forent , proculdubio majors plus effet ad-
jeltum y quam minori, cum antea aquales extiterint.
Quare ex additione equalium quantitatuns 44 quam i
tes aquales, coificientur quantitates queque «quales.

AXIOMA ver PRONUNCIATUM. III

Et fi ab ®qualibus qualia ablata fint, que
refinquuntur, funt equalia.

NAm. fi reliqua quantitates forent inaquales , é
minore plus fuillet detrafium, quam & majore.

AXIOMA ver PRONUNCIATUM. 1V.

Et i inequalibus @qualia adjefla fint, tota
funt in®quala. :

[Et, ti inequalibus inequalia adjefta fint,
majori majus, & minori minus, tota funt
inequalia , illud nimiram majus , & hoc
minus. |

QJin O, [ equalibus inequalia adjeita fint, teta
erunt inaqualia: quomiam major quansitas addi-
ta uni aqualism o majorems conflituit quantitatem ;
quams minor alteri aqualinm adjefta: quemadmoduns
O fi inaqualibus aqualia ajjiciamr » Compofita
quantitas ex majore , major cff , gquam compofita

ex minore,
B 3 AXIO-
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AXIOMA ver PRONUNCIATUM. V.

Et fi ab in®equalibus @qualia ablata fint,
religna funt inzqualia.

[Et fi ab in®qualibus inequalia abluta fint,
3 majori minus , & 2 minori mujus, reliqua
funt mzqualia, illud nimirum majus, & hoc
minus. ]

Ic etiam , fi ab aqualibus inequalia ablata fint,

reliqaa erums snequolia : quia major guantitas
ablata relinquet minerem quantstatem, quam minor
quemadmodums vefiduum majoris maju; et refidue
minoris , [ equalia auferantur ab ituq:«alibm.

In bhis emnibus pronunciatis, primo excepto, no-
" mine aqualium quantitatum intellszenda cft etiam nna
€ cadem multss commanis.  Si ewin equalibus idoms
commune adjiciasur o sota fient aqualia : Er fi ab
agualibus sdem commune disrabatur, refid«a equalia
erunt: Et [i snaqualibus sdem commun: adjisiatur ;
vel eidem communi addanmur inequalia | tota fient
nequalia: ©° fi ab snaqualibus idem commine de-
trahatwr; vel ab eoders communi inequnlia anferan-

tur , refidua exiflent inaqualsa.
AXIOMA ver PRONUNCIATUM. VI

Et 'que ejufdem duplicia® funt , inter fe
funt zqualia.

[Et quod unius equalium duplum eft,
duplum eft & alterius ®qualium. ]

slm'lx'ter » qua ejufdem funt triplicia, vel gque-
druplicia , vel quintsplicia , €. snter fe funt
aqualia.  Si enims inequalia forent, €7 majus eornm

o
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LIBER PRIMUSG. 1L 3
effet duplex , vel triplex, ©-c. alicujus qumimii,‘-
deficeret utique minus & duplics , vel triplies. @&,
Quod fi comtra , minus effer duplex , vel triplex |
O-c. quantitatis cujulpiams , excederet [ane majus
duplex ipfum; vel sriplex 5 .

AXIOMA vir PRONUNCIATUM. VII

Et que cjufdem funt dimidia, inter fe
zqualia funt.

[Et contra, Que =zqualia funt, ejufdem
funt dimidia. ]

Pdri ratione , qua ejufdems funt partes tertidy
vel guarta, vel quinie, €rc. sner [¢ aquae
lia fun.

In bis duobus pronunciatis per eandem quamitatems |
intelligi debent quantitates etiam aquales. Nam quae
agualsum duplicia funt, vel triplicia, Cc. inter fe
«qualia guogque funt & Item, que aqualiums funt di-
midia , vel tertia, vel quarta, Cvc. o wmter fe
aquslia necefario exiffunt, .

AXIOMA vir PRONUNCIATUM. VIIL

Et que fibi muruo congruunt, ea inter
fe funt xqualia.

HOc eft, due quantitates, quarum una [uperpofita
alteri, newtra alteram excedisy [ed amba inter
fe congrusumt , aquales erunt. Ut dua lince refle
dicemur efle aquales, quando una alteri [uperpefita;
¢a que [uperponitur , alters tota congruss, sta ut eam .
wes excedas | nec ab ea excedatwr, Sic etiom dus
anguli vellilines aquales erunt , quando wunme elters
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" mec ab eo exceditur, [ed lines sllius cum lineis bujus
" prorfus coincidunt: Ita enims erunt snclinstiones linea-
" rum aquales , quamvis lince snterdum snter [e ine-
" quales exiftans,

TAB. Il
fe 9;

TA4B. 1L
fig e

AXIOMA vir PRONUNCIATUM. IX.
Et totum fua parte majus eft.

Unms pars 4 teto ablata relinguat adbuc aliquid,
v me totums ipfum auferatur; per(picuum cft, emne
totum [ua effe parte majus.
In fequentibus perro pronunciatis interrumpitsr
ordo Euclidis. In margine tamen mumeros appo[us-
mns ordini Euclidis ve[pondentes.

AX{OMA ver PRONUNCIATUM. X.

[Dux lince refte non habent unum &
idem fegmentum commune. |

NOn eff difficsle iflud Axioma, f perfeie intelli-

atyr natura velle linea.  Cum enim linea refla
diretko [emper itinere, nuilam sn partem defiellendo,
produsatur , fierinullarationepotefl, utdnelincaretle
babeans unam partems , quamvis minimam,, commu=
nem , prater wunicum puwnllum s s quo (e mutuo
snterfecant.

Poffunt tamen due linea reltd commune hakere
[egmentum, quando unam < eandem reftam lineam
conflituumt. Ut sn hac figura , refle AC, BD,
commune habent fegmenium BC , quia ambe unam
veftam conflituunt lineam AD. At vero quande
dux refle (unt diver(e, guales funt AB, CD, non
pollum peffidere [egmernums aliquod commune.

DE-
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AXIOMA ver PRONUNCIATUM. XL

[Duz reftz in uno punéto concurrentes,

" fi producantur amba, neceflario f¢ mutuo in

eo punfto interfecabunt. ] O
HOc ctiam Axioma ex natura lines refla pmdd. ° o
AXIOMA ve. PRONUNCIATUM. XIL X

Item, omnes anzuli re€ti funt inter fe 2quales, 7 o4+

Oc axiom: apertiffimum effe esslsbet poteff ex10.  §
H definitions ,F qu{ m‘guiz; rectus 5ej£ibm¢r 3 i—bl-.
proprerea quod inclinatio linearsum angulum refums
sonflituentium augeri , minuive nequss, fed provfus
ef immuabilis, Efficitur enims vellus angulus 4 linee

iculari , que quidem alteri linee refta sta
Juperflar, ws faciar wrobique angules aquales, meque
magis in unam partem, quams in alierams inclines,
Ex quo fit, omnes angulos reflos aquales inter [eeffe ,
cums femsper fit e idem inclinatio , guamuis linea fing
inequales interdu ».

AXIOMA veir. PRONUNCIATUM. XIIL XU

Et fi in duas retas lineas altera refta inci-
dens , internos ad eafdemque partes angules
duobus reftis mizores faciat, due ille recte
linez in infinitum produéte fibi mutuo incident
ad eas partes , ubi funt anguli duobus retlis.

. minores.

UTﬁ in duas linens vellas AB, CD, incidens v4p: W
alia rella EF, facias dues angulos imernes, ©* fig. 12y~
- ~ Bgs N ex

£
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ex cadem parte BEF, DFE, minores duobusretis,
oult Euclides, sllas tandem conventiras effe ad ali-
guod punttums unum, ver[us eampartem, in qua duo
ranguli minores exiftumt duobus retis, ut appofitums

“ exemplum commonfirat.  Ratio hujus per(picua eft ,

" quonsam quando duo anguli intermi , ¢~ ex eadem
prte equales [um duobus refis, due refe lines in
neutrsm paviem coire poffunt | [ed aquali [emper

_ [prro protenduntur, wt in propof. 28. hujus lib. de-
=~ monftrabstur. Quare fi due anguli interni, ¢ ex
eadem parte efficsuntur minores duobus reftis | neceffe

2t ex ea parte ditarum linearum [patium coarélari,

ex altera wvero magis ac magis dilatari; sdeoque eas

i conventuras tandens effe uliquando in unum punitum.
Kil. AXIOMA ver PRONUNCIATUM. XIV.'
Duc refte linere fpatium non comprchendunt.

Ullam pror(us habet difficultatem hoc principium.

T4B 1L St emm dux rete linee AB, ¢ CR, ex una
$7.13. parte B, coeamt ad efficiendum angulum, nece(fario
ex altera parte A, o~ C, [emper magis ac magis
disjungentur , fi producantur , st in exemplo propofito
perfpicuum eff.  Quare we [uperficies, [patsumve
guodpiam rveftilineum ex omni parte concludatur ,

duabus retss lineis tertia quedam adjungenda eff.
AXIOMA ver PRONUNCIATUM. XV.

f- ¢ - [Si ®qualibus inzqualia adjiciantur, erit
AL, totorum exceflus, adjunétorum exceflui -
~—a = lis.

ok y quabs]

S Oc, ¢ fequens pronunciatum deﬁtmp]it Procluy
-+ % ex Pappe. o Equalibus itague qm“mﬁ‘; ’
- ALy
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AB, CD , addantur incquales BE , DF, fitqrc T4B.IN
BE, major quam DF. E:t ex BE, auferatur BG , fo
aqualis ipf DF , st [t GE, exceffus, quo quantitas :
sddita BE , [uperat quanvitasem sdduiam DF.
Quoniam igitur «qualibus AB ,'CD , add:a (e

«qualia BG, DF, a erunt tota AG,

CF, aquclin, as.prom]

Quare conflat , totam quamitatems AE , [uperae
sotam CF, eodem exce[u GE, qua magnitudo DF,
adjunila , & magnitudine adjuntta BE , [perav:r.

Quod eft propofitum.

- AXIOMA ver PRONUNCIATUM. XVL 3,

.. ® . . . . - L
[ Si inequalibus ®qualia adjungantur, cic J
totorum exceffus , exceflui corum, quec a

principio erant, @qualis. ]

[V codem figmra, inequaliins quanmtitatibus BE,

3
— \9/'"'
= 8T

—

T4B.IL.

DF, addentur aquales AB, CD. E: ex - e
jere BE, auferatur BG , acqualis ipfi DF, ut GE,
[is exceflus 5 quo guantitas BE , quantitatem DF.
[uperat.  Quoniams igitsr aequalibus BG, DF, ad-
ata funt aequalia AB, CD, aerunt tota AG, CF , $3-pron.
acqualia.  Quamobrem tota quantitas AE, (uperabit
totam CF; eodems exceffu GE, quo major quaiut:tas
_ propofita BE , minorem DF , [uperas. Quod eft

prope fitum.

AXIOMA vi PRONUNCIATUM. XVII, ?=7

4

[Si ab @qualibus inequalia demantur, erit 402
refiduorum exceflus , exceflui ablatorum @- 3%

qualis. ]

AB acqualibus AB , CD, axferamnr swaequalia T.48.11
BE, DF. Saque EG, excellus, quo quanti- fig- 185

sas BE , [uperat quansitsems DF ; ita ws BG,

zz;al:{lix ipf DF.  Quia sgitnr ab aequalibus AB,

#a funs aequalis BG, DF 5

b remancbunt b 3. pvelf
AG,
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AG, CF, sequalia. Perfpicusm ergoeft, refidusm
AE , [uperars & refiduo CF , eodems exceffu EG,
wo magnitude ablata BE , ablatam magniiudinem

OF, fuperar. Qued eft propofisum.
AXIOMA ver PRONUNCIATUM. XVIIL

Si ab inzqualibus @®qualia demantur, erit
refiduorum exceflus excefluitotorum equalis. ]

AB inaequalibus AB. CD , auferantur aequblia
AE , CF. Sique BG , exceffus , quo sota
quantitas AR, [uperar totam quamtitatems CD , sta
wt AG, aequalis fic sph CD. Quonsam igitur ab
aequalibus AG , C'D, ablata fiwn aequalia AE,
CF, ¢ remancbunt EG , FD , aequalia. Quare
refiduwm EB , Juperabit refiduum FD, eoderms ex-
cefu BG, quo tota quamitas AB , [uperas totam
quantitatem CD.  Quod eft propofitum.
In his quogue quasuor proxsme pofitis pronunciatss,
nomine quaninatum aequalium smelligenda eff una
etsam [ela quantitas multis communis.

AXIOMA veL PRONUNCIATUM. XIX.

[ Omne totum @quale eft omnibus fuis par-
tibus {imul {fumptis.

Uonsams omnes partes fimul fumptae canflitunint to-
tums, cujus [uns partes, mamfefla eft veritas
hujus axiomarss, ‘

AXIOMA ver. PRONUNCIATUM. XX.
[Si totum totius eft duplum, & ablatum

-ablati; erit & reliquum reliqui duplum. ]

T quiatosus numerus 10. duplus eft totius numeri 103
Et ablatus ex illo 6. ablati ex hoc 3. properes

weliquus slins ¥ 4. duplus eft etiams reliqus, bujus 7.
o PR O-

N -
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PROBLEMATIL .

PROPOSITIOL po ST rgr

Super data reta linea terminata triangulum
@quilatcrum conftituere.

-

N It iéitur propofita recta linea terminats 74p, 177,
N4 /D, fuper quam conflituere jubemur fg. 1,
B triapgulum acquilaterum, Centro A,”

cA & intervallo rectae AD, & defcribatur & 3- Pt

t circulus CBD: Item centro B, & in= Jos: o
tervallo ejufdem rectac BA, alius circulus deferi-
batur CAD, fecans priorem in punctis C, & D.

Ex quorum utrovis, nempe ex C, «ducantur s 1.pe,
duae rectae lineae CA, CB, ad puncta A. &B; ~ .«

Eritque fuperrectam ADB, couftitutum triangulum
ABC, hkoc cft, figura rcctilinea contenta tribus . -
rectis lincis. Dico , hoc triangulum ita con- LR
ftructum neceflario cile acquilaterum. Quoniam
rectac AB, AC, dncuntur ex centro A, ad cir-
cumtcrentiam circuli CBD, $erit recta AC, rectae big.def,
AB, acqualis : Rurfus, quia rectac BC, BA, du- :
cuntur ¢x centro B, ad circumferentiam circuli
CAD, erit recta BC, rectae BA, acqualis. Tam
igitur AC, quam BC, acqualis eft rectae AB, ¢ c1.
Quare & AC, BC, inter fe acquales erunt, atque
idcirco triangulum ABC, erit acquilaterum. Super ’
data ergo recta linea terminata , &<, Quod fa- .
cigndum erat, J

PRO:



$ EUCLIDIS GEOMETRI K.
i PROBLEMA 2. PROPOSITIO. s.

Ad datum punftum , datz reftz linee
axqualem reftam lineam ponere.

4B, 1l Slt pun&um datum A, & data re&ta linea BC,
K3 cui aliam reétam ®qualem poncre oportet ad
- . pmn&um A. Fallo alterutro extremo linez BC,
a3 plf nempe C, centro, a defcribatur circulus BE, in-
* trvallo re@z BC. Et ex A, ad centrum C,
b pr. /rétaducatur AC ; (mifipun&tum A, intrare@am
BGC, tuerit; utin figura 3. Tuncenimprolineaduéta
cr.primi. fumctur AC,) Super reéta vero AC, ¢ con-
ftruatur triangulum =quilaterum ACD, furfum,
aut deorfum verfus, ut libuerit; cujus duo latera
modo conftituta DA, DC, verfus reétam AC,
4 s.p0. 4 extendantur ; DC, quidem oppofitum punéto
L dato A, ufque ad circumferentiam in E ; DA,
' vero oppofitum centro C , quantum libet in F.
. Decinde centro D, internallo vero rcéle DE ,
®3p poa C, centrum tranfeuntis, e alter circulys de-
icrivatur EG, fecans re€tam DF, in G. Dico
reétam AG , que pofita eft ad punétum datum
A, zqualem eflc datz re&te BC. Quoniam DE,
DG, duéte funt ex centro D, ad circumferen-
€15, df tiam EG, f ipfe inter fe zquales erunt: Ablatis

igitur DA, DC, xqualibus lateribus trianguli
g 3-pron zquilatari ACD, g remancbit AG, =qualis reéte
a15.df. CE. Scd cidem CE ., a xqualis cft teéta BC.

(cum zintz reéte CB, CE, cadent ex centro

C, ad circumiterentiam BE.) Igitar reéte AG,

IEC, quandoquidem utraque zqualis eft oftenfa

brpron. recte CE, inter fe 4 zquales erunt.  Ad datumn
) ipitur punétum, &c. quod erat faciendum.

Quod fi punétum datum fuerit in extremo
datz lincz , quale eft C. facile abfolvetur pro-
blema. Si enim centro C, & interuallo CB,

.pecit. ¢ defcribatur circulus, ad cujus circumferentiam
.perit. reéta d ducatur utcunque ; CE, erit hzc pofita
sodef. ad pun@um datum C, e zqualis datz re&z BC,
cum utraque & BC, & CE, ex eodem centro

egrediatur ad circumferentiam BE.
PRO-

£

.
as
Y



LIBER PRIMUS, 5
PROBL. 3. PROPOS. 3.

uje
Duabus datis re€tis lineis inzqualibus , de
majore @qualem minori reftam lineam detra-
here. :

Slnt duz re&z inzquales A, minor, & BC, 74810,

major, oporteatque €x majore BC, detrahere fig. 4.

lincam ®qualem minori A. Ad alterutrum extre-

morum linez majoris BC, nempe ad pun&um .,

B, a4 ponatur aliqua linea, que it BD , zqualjs 83-#rimi.

minori A. Deinde cenro B, intervallo autem -

BD, circulus 4 defcribatur fecans BC , in E. b 3.pa.

Dico BE , detraétam effe zqualem ipfi A. Quo-

niam BE, ¢ qualis cft re¢tz BD, & eidem, cig.4ff

BD, =qualis eft re®a A, per conftru&ionem ;

derunt A, & BE, inter Ig zquales. Duabus 4 I. prox.

igitur datis reétis &c. quod erat faciendum. e
Quod fi duz, rc&tz datz conjungantur in uno

exgremo, quales funt BD, & BC, conjun&z in

extremo utrivfique B ; defcribendus erit circulus

ex B, ad istcrvallum minoris BD. Hic enim

aufcret BE , @zqualem ipfi BD, ut conftat ex

dcfinitione circuli.

THEOREMA 1. PROPOS. 4 i

Si duo triangula duo latera duobus lateribus
@qualia habeant, utrumque utrique ; habeant
vero & angulum angulo ®qualem fub ®quali- | |
bus reis lineis contentums: Et bafim bafi - /~%~
®qualem habcbunt: eritque triangulum trian-
gulo ®quale; ac reliqui anguli reliquis angu- |
lis ®quales erunt, uterque utrique , fub qui- -
bus @qualia latera fubtenduntur. ¢sex :
Slnt duo triangula ABC, DEF, & -unius wtrum= ¥4B.11.
que latus AB, AC, =quale fisalterius -unl-ique.: A
SRS atai



b

8 pron.

10. pras.

c14. pron.

4

8. prom.

. pabeant , &c. Quod demonftrandum %at.
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lateri DE, DF, hoc eft, AB, ipi DE, & AC,
ipi. DF, angulufque A, contentus lateribus AB,
AC, =qualis angulo D, contento lateribus DE,
DF. Dico bafim BC, ®qualem quoque efle bafi
EF ; & triangulum ABC, triangulo DEF ; &
utrumgque angulum B, & C, utrique angulo E,
& F, id eft, angulos B, & E, qui opponuntur
latcribus xqualibus AC, DF, inter (e ; & angu-
los C, & I, qui opponuntur &qualibus lateribus
AB, DE, inter fe quoque eflc zquales. Quo-
niamn enim reéta AB, rettz DE, ponitur zqua-
lis, fir, ut fi altcra alteri fuperponi intelligatur,
col'locato punéto A, in pun&o D, aipfe fibi
mutuo congruant , punétumque B, in punétum
E, cadat. Ncque enim dicere quis poterit, par-
tem r S AB, rete DE| congrucre, & partem
noii, quia tunc du® reéte haberent idem fegmen-
tam commuile, b qued eft impoffibile. Quod fi

uis dicat, pofito punéto, A, in D, cadee qui-

em pan&tum B, in E, fud retam AB, cadere
vel ad dextram , vel ad finiftragm DE, claudent
duz rcétz lince fuperficiem. ¢ Quod fieri non
potcft. Quare reéta AB, rc&te DE, congruet,
ut dié¢tum eft. Cum ergo angulus A, angulo
D, ponatar =z)jualis, 4 congruet quoque alter
alteri, hoc clt, rcéta AC, re&te DF | congruer,
puittumyue C, in punétum IY, cadct, ob zjua-
litatem rc&arum AC, DF. Bafis izitar BC,
bafi EF , cougruet quoque : alias f{i fupra cade-
zct . aut infra, wt efficeretur reé&ta EGlF, EHI,
clanderent duz reé&te EF, EGF; vel B, EQJL,
fupcificiem , (Begare enim mnemo poterit, tamn
EGI, quam EHF , re®am cile, cum utraque
ponatur cffe_cadem, que reta BGC.) quod eft

. abfurdum. Duz cnim re&t® fuperficiem e clau-

dere non poflunt. Quocirca f batis BC, bafi
EF, ®qualis erit , cum neutra alteram excedat;
& triangulum ABC, triamgulo DEF ; & anguius
B, angulo E ; & angulus C, angulo F, aequa-
lis ob candem caufam, exitet. Quare fi duo
triangula duo latera duobus latcribus aequalia

HEOR.
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THEOR. 3. PROPOS- 5. J“'};l:).)/‘""‘

AR g .
. . . 4) — A5
Iofcelium triangulorum , qui ad bafim 45

fant , anguli inter fe funt ®quales: Et pro-ss-<r
du&is ®qualibus redtis lineis, qui fub bafi < 5—%7.-
funt, anguli inter fe ®quales erunt. 4 =Ar
s/83= A
. . Foa-=
Slt triangulum Ifofceles ABC, in quo laters, T4B.10;
AB, AC, iter fe fint zqualia. Dico angu- g,
los ABC, ACB, tupra bafim BC , ®quales inter "
fe efle: l,tcm i latara 2qualia AB, AC | produ-?rgja erdn ;A;’:-
cantur quantum libucrit, ufque ad pun&ta D, &
E, angulos quoque DBC, ECB , infra bafim
ecandem BC, cilc =juales. Ex linea enim AE
produéta infintc « abfcindatur AF ., @qualis ip(} a3. prind,;
AD, 4 & ducantur recte BIFy CD. Confide- b1 pesi,
derentur dcinde duo triungula ABF, ACD. Quia
ergo duo latera AD, AF , trianguli ABF,
@qualia funt duobus latcribus AC, AD), trianguli
ACD | utrumqu. utrique, nempe AB, ipfi AC,
ex hypothcti, & AF , ipfi AD, ¢x conftrutio-
ne; angulufque A, conentus latcribus AB, AF,
zqualis ¢ft anpuio A, contcnto latcribus AC,
AD | immo anzulus A, communis ecft utrigue
triangulo : ¢ Erit balis BF, aqualis bafi CD, ¢4 priws,
& angulus F | angulo D, & angulus ABF, an-
gulo, ACD ; cum & priores duo, & pofteriores
opponantur xgualibus latcribus in diétis triangu=
lis, ut pater: Rurfus contiderentur duo triangula
BDC, CFB. Quoniam vcro rcétz AD, AF,
®quales func, per couftruétionem , fit ut, fi au-
terantur ex iplis xquales AB, AC, 4 & relique g 3 orem
BD, & CF, fint =quales. ’Quar,c duo l:ltcra‘l 3
BD, DC, trianguli BDC, zqualia funt duobus
lateribus CF , FB, trianguli CFB, utrumque
utrique, videlicet BD, ipli CF, & DC, ipfi FB,
ut probatum eft : Sunt autem & anguli D, &
F, contenti diis lateribus zqualibus qualcs,
ut oftenfum etiam fu't. lgitur erir angulus
C [ IBBC,
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e DBC, angulo FCB, =zqualis; & angulus
BCD, angulo CBF. Tam enimn prioresduo, quain
pofteriores, ®qualibus opponuntur lateribus , exi-
ftuntque fupra communemn bafim BC, utriufque
trianguli BDC, CFB. Quod fi ex totis angulis
zqualibus ABF, ACD, (quos zquales cfle jam
demonftravimus in prioribas triangulis) detrabhan-
tur anguli squales CBF, BCD, (quos itidem in
pofterioribus triangulis modo I;;robnvimus efle
quales) fremancbunt anguli ABC, ACB, fupra
bafim BC, ®quales: Oftenfum cft autem in po-
fterioribus triangulis, & angulos DBC, FCB, qui
quidem funt infra eandem bafim BC, efle x£qua-
les. lgitur & anguli fupra bafim inter f¢, & an-
guliinfra eandeminter fe fuut ®quales; ac propterea
Ifofcelium triangulorum . qui ad bafim funt au-
guli, &c. Quod crat dumouftrandum.

COROLLARTIUM

Ex hac propofitione quinta liqu-t , omne trianzulum
zquilaterum  efle xquiargulum quoque © Hoe «ft, trs
angulos cujustibet trianguii aquiiateri ¢flx inter fe wqua-
les. Sit enim tingulum xquilaterum ABC. Quuniam
igitur duov larcra AB, AC, funt mjualia » & erune duo
anguli B, & C, =quaks. liem quia duo heera AR,
BC, funt =xqualia , erunt & anpuli C, & A, xquaks,
Quarc omms tres A, B, & C, xqualis crunt. Quad
oltendendum erat.

TIIEOR. 5. PROPOS. 6.

Si trianguli duo anguli wquales inter fe
fuerint : & fub w®quaiibus angulis fubtenfa
latera @qualia inter fe erunt.

IN triangulo ABC, fintduoanguliABC, ACB,
fuper latus BC, =zquales. .Dico duo latera
illis oppofita AB, AC, efle quoque zqualia. Si
enim non credantur zqualia’, exiftentibus nihilo-
minus angulis di€tis aqualibus, erit alterum ma-
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jus altero ; fit igitur AB, majus quam AC, fi
fieri poteft: Et ex AB, 4 abicindatur in D, r&a
BD, =zqualis rc&z AC, (cvz minor dicitur efle
quam AB,) ducaturque rcéta CD. Confidctrentur
jam duo triangula ACB, DBC. In quibus cum
duo latera AC, CB, triarguli ACB, 2qualia fint
duobus lateribus DB, BC, trianguliDBGC, utrum-
que utrique , ncmpe AC, iffi DB, (abfcicimus
enim ex AB, ‘pliAC, conccflu adverfarij, ®qua-
lem DB,) &CB. ipfi BC, cum fit unum &idum;
Sint autem & anguli ACB, DBC, contcnti diis
lateribus zqualcs, per hypothefin: ¢ Erunt trian-
gula ACB, DBC, =2qualia, totum & pars, quod
fieri non potcit 4. Ncn igitur erunt Jatera AB,
AC, inzqualia, fi anguli B, & C, fuper latus
BC. =®qualcs {unt , ne totum parti_zquale cffe
concedamus: fud zqualia cxiftemt. Quare fi tri-
angaliyduoangu.i, &c. Quod demonitrandum erat,

COROGLLARIUM

Sequitur ex bic prepofitione , omne triangulom xqui-
aogulum , id eft, cujus omres anguli fort zquales, efle
zquilaterum.  Qun1 quidem  converfum  «ft  corallasii
quintz  propofitionis , ut Jiquet. Sint  enim trisnguli
ABC, tres anguli xquales. Dico ipfum ffe xquilaterum.
Cum enim duo angvli B, & C, fint zqualcs, # crunt
Jatera AB , AC , =zqualia. Rurfus cum cuo srguli A,
& B, -fint zquales, erurt quoque latera AC, BC, zqua-
lia, & idcirco omnia tria latra AB, EC, AC, zqualia.
Quod oftendendum erat. 9

THEOR. 4. PROPOS. 7.

Super eadem refta linea, duabus eifdem
reftis lineis aliz duz re@z linez zquales,
utraque utrique, non conftituentur, ad aliud
atque ‘aliud punétim : ad eafdem partes, eof-

demque terminos cum duabus initio duétis reétis
lineis habentes.

Uper re®ta AB , cornftituantur- 2d pur&vm
S quodvis C, duz"rcgz lincz AC, B&n
F

b 3.priwi

TAB. 11,
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fuper eandem re®tam AB, verfus partem candem
C, non poflc ad aliud punétumn, ut ad ), con-
fticui duas alias re&as lineas, quex fiat zquales lineis
AC, BC, utraque utrique. nempe AL, iph AD,
uz cundem nabent terminem A; & BC, ipfi
y quz cundem ectiam terminuin poflidcnt B.
Sint enim , fi ficri porcft. re¢te AC, AD, iuter,
fe. & re&te BC, BD, inter fe ctiam zgquales.
Aut igitur punétum D, erit in a'terutra reétarum
AC, BC, ita utre¢ta AD, in iptam reétam AC,
vel, BD, in ipfamBC, cadat; auatintratriangulum
ABC; aut extra. Sit primo punétum Dy in alee-
ra reétarum AC, BC, nempe in AC, ut AD, fit
pars ipfius AC. Quoaniam ijitar ructe AC,
AD, eundem terminum A , habentes dicuntag
zquales, erit pars AD, toti AC, aqualis. yQuod
fieri non potet. Sit deinde punctim Dy mrra
triangulum ABC; & duéta recta CD, producan-
tur recte BC, BD, utgur ad E, & F. Quo-
nmm igitur in triangulo ACD, ponuntur latcra

. AC, AD, zqualia, @ crunt auculi ACD, ADC,
. fuper bafim CD, ®quales; s Lt autan angulus

ACD, minor anguio DCE ; nompe pars toto:
Igitur & augulus ADC, muor crit codam ans
1o DCE. Quarc angulus CDF, purs ipfius ADC,
mulito minor erit codem anguio DCE. Rurlus,
quia in triangulo BCD, latia BC, BD, ponua-
tur ®quaiia, ¢ cruut anuli CDF, DCE, {ub bali
CD, zquales. Oftenfurm autan tuit, quod_idem
angulus CDF , muito fic mnor angulo DCE.
Idem erzo Angulus CDI, & minor ¢ft angulo
DCE, & eidem =qualis, quod it asiurium. Sit
poftremo punétum D, exua trangulum ABC.
Aut igitur in tali erit loco, ut_una linea fuper
alteram cadat, dummodo loco D, intelligas C,
& loco C, ipfum D ; ex quo rurfus colligetur
pars zqualis toti, quod eft abfurdum.\ Aut in
tali erit loco, ut pofteriores duz lincz ambiant
priores duas, fi modo loco D, iterum intelligas
C, & D, loco C. Quo pofito, in_idem abfur-
dum incidemus, nempe angulum DCF, & mine-

- . l’.m
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rem efle angulo CDE , & eidem zqualem, ut .
pafpicuum cft. Aut denique pundtum D, ita 748
it extra triangulum ABC, ut altera linearum fi. 13,

pofteriorum, nempe AD, fecet alteram priorum,

. ut ipfam BC. Duéa igitur reéta CD, cum in
riangulo ACD, latera AC, AD, ponantur &- -
ualia, 4 erunt anguli ACD, AD&, fupra bafim d g. promi.
D, xquales: Ac proinde ¢cum angulus ADC, ¢ o.srem.

minor f{it angulo BDC, puars toto, erit & angu- :

lus ACD, minur codém angulo BDC, Quare

multo minor erit angulus BCD, pars anguli

ACD , angulo codem BDC. Rur({)ls cum in
triangulo BCD, latera BC, BD, ponantur zqua-

lia, a erunt anguli BCD, BDC, fuper bafim CD, 4 g primi
zquales : Eft autem jam oftenfum, angulum

BCD, multo efle mivorem angulo BDC. “Idem.

igitur angulus BCD, & minor eft angulo BDC,

& eidem zqualis, qQuod cit ablutdum. Non ergo

zquales funtinter & AC, AD, nccinter fe quoque

B%, BD. Quare fupcr cadem re@a linea, duabus

cifdem rectis lineis. &c. Quod erat demonftran=

dum.

THEOR. 5. PROPOS. 8. vig.
Si duo triangula duo lazera habuerint duo-

bus lateribus, utrumijue utrique, equalia, ha-

buerint vero & baiim bail @qualem: Angu-

lum quoque fub @qualibus rettis lineis con-

tentum angulo @qualem habcbunt.

Slnt duo latera AB, AC, trianguti ABC, duo- T.4B 1.
bus lateribus DE, DF, trianguli DEF, zqua~ fg. 14-
lia, utrumque utrique, nempe AB, ipfi bE, &
Ad, ipfi DF ; fit autem & bafis }§C, bafi EF,
@qualis. Dico angulum A, ®qualem efle angulo. - .,
D, quorum vidclicet uterque di&is lateribus
continetur. Nam fi mente intelligatur bafis BC,
fuperponi bak EF, a4 neutra_excedet alteram, fed 4 8. pron.
pun&um B, comgruet pun&to E, & pun&umC,
C3 ' puntte
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pun&o F, cum hz bafes ponantur ®quales inter
fe. Deinde fi triangulum ABC, cogitetur cadere
) fuper triangulumDEF , cadet pun&um A, autinip-
fum pun&um D, autalio. Si pun@um A, inipfum
pun&tumD, cadet, congruentfisimutuotriangulo-
a 8. pren. ryum latera,cum ponantur zqualia; Ac proptercaa an-
gulus A , zqualis crit Angulo D, cum neuter alterum
fa 1415 excedat. Quod fi punétum A, alid dicatur ca-~
16, dere, ut ad G, quomodocumque id contingat,
‘hoc eft, five in latus ED, five intra triangulum
EDF, five extra, ut in figuris apparet; crit per-
petuo EG, (quz eadem eft, que BA,) zqualis
1pfi ED; & FG, (quz eadem eft, quz SA,)
zqualis ipfi FD, propterea quod latera unius tri-
anguli zqualia ponuntur lateribus alterius. Hoc
b 7.prims. autem fieri non pofle, jam dudum 4 demonftra-
tum eft, cum tam re&tz EG, ED, terminum
eundem E , quam re&z FG, FD, cundem limi-
tem F, poffidcant. Non igitur pun&um A, ca-
det alid quam in pun&um D: ac propterea angu-
lus A, angulo D, ®qualis erit. Quare fi duo
triangula duo latera habuerint duobus lateribus,

&c. Quod erat demonftrandum.

§ CHOLIUM

Si duo triangula bafes habuerint eguales , ¢
angules fuper bafes conflitutos aquales , utrumague
utrique : Fabebunt quoque religua luera «qualia,
strumque wutrique , qua videlices agualibus angulis
Jubtenduntur , angulofque veliquos ~ hifce laseribus
snclufos aquales.

\

vap.n1. _Sit_enim bafis BC , egualis bafy EF, ¢ angulus
fo. 168 B, angulo E, angulufque C, angulo DFE. Dico
latus quoque AB, lateri DE, £ latus AC, lateri
DF, agudle effe , angulumgue A, angalo D. Nam
& 8.pron. fi bafis bafi fuperpumatar, a comgraewt fibi mutwo cx-
irema caram, wec won {9’ linea amguloruns equalium.

Quare

e e

X

o .
hE
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Quare omnia fibi congruent , proptercagme oms mis ime
ter fefe egualia ernnt.

COROLLARIUM

Porro ex antzcedente hujus ofave propofitionis non
folum coliigi poteft, angules lareribus zqualibus contentos
zquales efl:, verum enam reliquos angules, qui ag bafes
contlituuntur , utrumque utnque , ut angulom B, anguio 7.4B. I -
E, & angulum C, angulv F , immo totum triangulum fig. 14,
tori triangulo , Ut conftat ex eadem fuperpofitione unius
trianguli {uper alterum. Nam fibi mutuo cengruent &
¢i&i anguli, & tota triangula , ut perfpicuum eft.

PROBL 4 PROPOS. g i

Datum angulum reftilineum bifariam
fecare. '

Sltdividendus re&ilineus angulus BAC, bifariam, T4B. 1T
hoc eft, in duos angulos zqualcs. In re@a fieo 17.
AB, fumatur quodcunque punéum D, & reGz | .
AD, afecetur ex AC, reta AE, zqualis, du- a3. primi;
caturque re€ta DE. Dcinde fuper DE, 4 confti- b1. primi,
tuatur triangulum zquilatcrum DFE, & ducatur ’
reéta AF , dividens angulum BAC, in angulos
BAF, CAF. Dico hos angulos inter fe efle
&quales. Cum enim latera DA, AF, trianguli
DAF, =qualia fint lateribus EA, AF, trianguli
EAF, utrumque utrique, quod DA, ipfi EA,
per conftructionem, fit zquale, & AF, commu-
ne; Sit autem & bafis DF , bafi EF, ®qualis,
propterea quod triangulum DFE , conftruGum
eft zquilaterum : ¢ Erit angulus DAF, angulo ¢8.primi
EAF, =qualis, ideoque angulus BAC, divifus o
bifariam, quod erat faciendum. .

-

C4 PR O-
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«. # PROBL 5. PROPOS. 10.
Datam reétam lineam finitam bifa-iam fecare.

TA48. IV. Slt te@a finita AB, dividenda bitariam, id eft

fig. 1. in duas parces xquales. 2 Deferibatur fuper

8 1.primi, AB, triangulum =quilaterum ABC, cujus angu-

bg.primi, lus C, per reétam CD , 4 dividatur bifariam ,
re@taque CD , rettam AB, fccet in D. Dico
re@am AB, bifariam cife divifam in ). Quoniam
duo latera AC, CD, trianguli ACD, ®qualia
funt duobus lateribus BC, CD, trianguli BCD,
utrumque utrique, nempe AC, ipfi BC, cumfing
ambo latera trianguli zquilateri, & CD, cft com-
mune ; Eft autem & anguius ACD, anguio

c4-primi. BCD, =zqualis , per conftruétionein: ¢ Erit bufis
AD, bng BD , =zqualis. Datam ergo rectan
AB, bifariam fecuimus in D, quod faccre opor-
tebut.

. PROBL 6 PROPOS. 11

Data refta linea, a punéto in ca dato,
re€tam lineam ad angulos reétos excitare.

143 1v. P E@ta linca data fir AB; & in ca pun&um C,
fz. > i quo jubemur crijere fuper AB, lineam ad
Angulos re@os, fcu perpendicuiarem. A punéto
a3.primi. C, fumatur re@®a CD, a cui ®qualis auteratur
bi.primi. CE. Deinde fupcr DE , 4 conftituatur triangulum
zquilaterum DEF, atque ex F, ad C, ducatur
reta FC, quam dico efle perpendicularemn  ad
AB. Quoniam latera DC, CF, trianguii DCF,
zqualia funt lateribus EC, CF, trianguli ECF,
utrumque utrique, nempe DC, ipfi EC, per con-
ftrufionem CF, commune; Eft vero & ba-
fis DF, bafl EF, =zqualis, ob triangulum zqui-
8. primi, laterum ¢ ¢ Erunt anguli ad C, contenti dictis
d 10.4¢ lateribus , =quales. 4 Quare dicctur uterque
= T : T rectus,
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reftus , atque adeo FC, re@ta, ad AB, perpendi~
cularis. Data igitur re@ta linea 3 pubh&éto in es
dato, &c. Quod faciendum erat.

PROBL 7. PROPOS. 12. ai

Super datam reftam lineam infinitarh , i :
dato punéto, quod in ea non eft, perpendi- -

cularem reétam deducere.

It reta AB, interminatz quantitatis, & extra .4p zp;
ipfam pun@&um C, 1 quo oportcat lineam £, 5.
perpendicularem deducere ad reGam AB. Centro
C, intervallo vero quoliber circulus defcribatur
efecans AB, in D, & E, (quoniam intervallum e 3.pei,
affumptum tantum efle debct , ut tranfcendat
re¢tam AB; alias eam pon fecaret. ) a Divifa ase. prind
autem re&¢a DE, bifariam in F, ducatur re®a
CF, quam dico perpendicularem efle ad AB.
Si enim ducantur CD, CE, crunt duo laters
DF, FC, trianguli DFC, =zqualia duobus lateri-
bus EF, FC, trianguli EFC, utrumque utrique
per conftru&ionem; cft autem & ba[(lls CD, bal
CE, =zqualis, 4 cumbhafint cx ccntro C, ad cir- g i, &f.
cumferentiam. Quare 4 erit angulus DFC, an~ bg. primé
gulo EFC, zqualis, & proptereautcrque reGtus ¢: ¢ o, defl
Duéta cft igitur CF » perpendicularis, quod fa-
cicndum erat. .

THEOR. 6. PROPOS. 13 i

Cum refta linea fuper reftam -confiftens
lineam angulos facit, aut duos retos, aat:
duobus rettis ®quales efliciet. . :

RE&a linea AB, confifens fuper reftam DC , 7.48. 19}
faciat duos angulos ABC, ABD. Siigitur fie. 4«
AB, fuerit perpendicularis ad CD y ¢ ctunt dict c ve &4
anguli- duo fc&i. Si vero AB, non fuerit pers .
pendicularis, faciet unum quidem angutum- v
Cys funy,
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fum, alterum vero acutum. Dico igitur ipfos

du.primi duobus effe reétis zquales. 4 Educatur enim BE,

er9. pron. EBD

ex B, perpendicularis ad CD, ut fint duo anguli
EBC, EBD, rcéti. Quoniam vero angulus rectus
e zqualis eft duobus DBA, ABE; ferunt,

£ 2. pron. appoflto communi angulo reto EBC, dua reéti

EBD, EBC, tribus angulis DBA , ABE, EBC,

g19.pron. zquales. Rur(usB%Jia g angulus ABC , duobus

8 3. prem. angulis ABE , E

, &qualis eft; & crunt, appo-
fito communi angulo ABD, duo anguli ABC,
ABD, tribus angulis DBA , ABE, EBC, zqua-

. les. Sed eifdem his tribus oftendimus , zquales

etiam cfle duos rettos EBD, EBC; qua autem

b1 prem. cidem =zqualia , 4 inter- fe funt zqualia. Duo

igitur anguli ABC, ABD, zquales funt duobus

-« -xeflis EBD, EBC. Cum ergo reéta linea fupra

‘i'-'

> a8 v

o

reétam confiftens lincam, &c. Quod oftendere

;- opartebat.

.-THEOR. 7z PROPOS. i

" 8i ad aliquam rcftam lineam , atque ad
éjus punftum , du® recte linee non ad eaf

. dem partes ducte cos , qui funt deinceps ,

- angulos duobus rectis @quales fecerint 5 in

 dire€tum erunt inter {e iple reéte line.

TAB.IV. AD punéum C, linez re&z ADB, in diverfas
o 5

pattes edu@tz fint duz redz CD, CE, fa-
cientes cum AB, duos angulos ACD, ACE ,
vel refos, vel duobus re&is zquales. Dico ip-
fas CD, CE, inter fe effe conftitutas in di-
re@um, ita ut DCE, fit una linea re@a. Sienim
non cft recta DCE ; produ&a DC, ad partes C,
in dire@um, & continuum, cedet aut fupra CE,

. utfit re@a DCF, aut infra CE, ut fit rets
. DCG. Si cadit fupra, cum AC, confiftat fuper

0131 priwd

te@am DCF, 4 fient duo anguli ACD, ACF,
duobus reftis zquales ; Ponuntur sutem & duo

ba.prm, anguli ACD, ACE, zquales duobus seddis ; 6&

omnos
¢ - ¢

— o A —



LIBER PRIMUS.,

omnes re@i funt inter fe zquales. Quare duo
anguli ACD, ACF, duobusangulis ACD, ACE,
erunt zquales, ablato igitur communi angulo
ACD, ¢ remanebunt anguli ACF, ACE, interfe ¢ 3.pro8
zquales , pars & totum, 4 uod cft abfurdum. 8 9. pres;
Non igitur reta DC; producta cadet fupra CE;
Sed ncque infra cadet ; Eadem enim ratione pro-
barentur anguli ACE, ACG, zquales. Igitur
DC, produ@ta eadem efficietur, quz CE; prop-
tereaque , fi ad aliquam re&tam lineam, atque ad
¢jus pun&um, &c. Quod demonitrandum crat.

THEOR. 88 PROPOS. 15. ry:

Si duz reftz linee fe mutuo fecuerint,

angulos ad verticem aquales inter fe effi-
cient.

Ecent fe duz re®z AB, CD, in pun@o E, r.m.18
utcunque. Dico angulos , quos faciunt ad fg. 6. :

verticem K, inter fe eflc zquales, angulum vide-
licet AED, angulo BEC, & angulum AEC,
angulo BED. &uoniam re¢ta DE , confiftit fu-
per re@®am ADB, #erunt duo anguliAED, DEB, bi3,sris
zquales duobus retis. Rurfus quia re®a BE,

fuper reGam CD, confiltit, erunt eadem ratione

duo anguli CEB, BED, duobus retis ®quales.
Cum igitur ¢ omnes rc&i anguli inter ie fint csa.prigl
zquales; erunt duo anguli AED, DEB, duobus

angulis DEB, BEC, squales. Dempto igitur
communi angulo DEB, 4 remancbit angulus g 3, ol
AED, angulo BEC, =zqualis. Eadem ratione
-confirmabityr , angulos AEC, BED, inter fe
zquales efle. Nam duo anguli AEC, CEB,

_equi duobus funt re&is zquales, zquales crunt ex3.sring
duobus quoque angulis DEB, BEC, qui duobus
“re@is funtzquales.  Ablatoigitur angulo communi
BEC, fremancbunt anguli AEC, BED, =zqua-¢ 3.0
les inter fc. Si igitur duz reétz linez fc mutuo- ° -0
fecuérint, &c. Quod oftcndere oportebat. e

Vo

cof
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COROLLARIUM L

o Euclides colligit ex demonftratione hujus theorematis,

: (ex {fententia Procli , quoniam alia exemplaria hoc corol-
larium mon habent) duss lineas*re@as fe mutuo fecantes,
efficere ad pun@um fi&ionis quatuor aengulos, qustuor
reétis angulis zquales. Nam in demonttratione oftenfum
fuit , tam duos angulos AED, DEB, quim duos AEC,
CEB, duobus effc rectis xquales, per 13. propof. Om-
mes 1gitur quatuor anguli ad E, conflicuti zquipolizat
bis duobus rectn angulis. Quare quatuor reétis zquales
exittunt.

COROLLARIUM IL

. Badem ratione collizemus, omnes angulos circa unum
& idem punéum conftitutos, quotcunque fuerint, qua-
tuor duntaxat rcétis angulis axquales eflc. Si enim ex,
E, aliz lince quotlibst educantur, dividentur folummodo
=g ooy #ll quatuor anculi ad B, conttituti, in plurimas partes,
819uprem, & QU omnes fimu! fumpta totis fuis adequantur. Cum
ergo illi quatuor anguli xquales fint quatuor re@is, ex
1. corollario , erunt quoque omnes alii Gmul fumpri
quatuor tantum reét’s zquales.  Ex quo perfpicuum «ft,
i v+ ey, omoe {pitium punctum abqu>d in plano circumfars ,
- uivalere quatuor rectis angulis , ut multi auétores
ﬁcrunt: quia omnes anguli , qui <irea illut punctum
conftitui poffunt , quatuar funt rc&is angulis =quales.
Simifi modo conftat, quotlibzt lincas reQas fe invicem
fecantes , facere ad punétum (kQioais angulos =quales

quataor rectis.

Lo EX PROCLO.
8 ad aliguam rellam lineam , ad  ejufqne

fignam , dua reffe linee non ad eafdem por-
WU ges fumpra , ongwlos ad verticems aquales fece-
vint 5 spfa refle linea in direlum fibi invicem

tam. 1. Ex puncto E, reBe AB, in diver[® partes egre-
Pe. & disnisr dse vede ED , EC , faciewtes %ll;’
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AED , BEC , inter [c ¢%ul¢: : Vel etiam dues

AEC , BED. Diso das EC, ED, ere ANa

liveams velam. Qmowiam ennn amguins AED ,

equaiis eft angulo BEC ; addite commuwi amguio

BED 5 b eruni dwo amguli AED , DEB , ducbus b 3. prem
engulis CEB, BED, aquales: Sed c anguli AED, c13. prind
DEB , (unt aquales duckus rellis. Igiuur (& dso

CtB, BED, ducbus eramt rellis aguales. Quamo-

brem EC, ED , a erunt linca una refta. Hoc qiq.peig
autem | w$ vides, conver(wm ft propofitionis decima- ¢
quint&.

THEOR. o2 PROPOS. 16 v
Cujufcunque trianguli uno latcre produtto,

externus angulus utrolibet interno, & oppo-

fito, major cft. '

TRianguli ABC, latus BA, producatur ad D. 748 V.
Dico angulum «xternumm DAC, majorem fg. ¥-,
etic interno, & oppofito ACL, itemque majorem :
imerno , & oppotito ABC, ( Divicatur a enim gage, prisd
AC, bifariam iy E; & ¢x B, pur E, extendatur

re¢ta BEF, ita ut EF, ¢4 sbicifia fit aqualis reétz b 3. primé
EB; ducaturque reéta FA. Quoniam ixitur la=

tera CE, EB, trianguli CEB, xquaia funt late-

rious AE, EF, wuanguli AEF, utrumque utris

que, per couftructionam 5 Sunt autem & Anguli :

ad E, dictis lateribus comprehenfi y ¢ inter fe cug. primd
xzquaics, cum f{int circa verticem K, & oppofiti:
sErit dbafis CB, zqualis bafi AF, & augulus d 4. pries
ECB, angulo EAF; Eft autem angulus DAC,
externus major angulo EAF, totum videlicet

parte. lgitur & externus angulus DAC, major -

erit intetno , & oppoefito angulo ACB. Quod fi .
latus CA , producatur ad G ; & AB, dividatur . -
bifariam in H; extendaturque reéta CHI, at HI,
zqualis fit re¢te HC , & ducatur reGa 1A : de= >
mouftrabitur ecadem prorfus ratione , angulum
externum GAB, maiorem efle interno angulo,

& oppofito ABC; ER autem ¢ angulus DACl s e15. pri

angulo
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angulo GAB, zqualis, cum linez 'BD, CG, fe
mutuo fecent in A. igitur & angulus DAC
major -erit interno & oppofito angulo ABC. Ef
autem idem angulus DAC, major quoque often-
" fus angulo interno & oppefito ACE. ujufcun-

ue ergo trianguli ano latere produdto, &c.
&uod demonftrandum erat,

i THEOR. 100 PROPOS. 17

Cujufcunque trianguli duo anguli duobus
retis funt minores , omnifariam fumpti.

T4B. IV, Slttrianéulum ABC; Dico duos angulos ABC,
fz. 8. & ACB, minores efle duobus reétis ; Item
duos CBA, & CAB; Itemque duos BAC, &

BCA. Producantur enim duo quavis latera,

nempe CB, CA, ad D, & E. Quoniam igitur

316 primi d angulus ABD , externus major cft interno &
oppofito angulo ACB ; fi addatur communis

¢ 4 pren. angulus ABC, e erunt duo anguli ABD, ABC,
£13.primi majores duobus angulis ABC , ACB: f Sed
ABD, ABC, =zquales funt duobus reétis. Igi-

tur ABC, ACB, miuores funt duobus reétis.

Eadem ratione erunt anguli CBA , & CAB,

minores duobus retis. Nam cum angulus ex-

16.primi teruus ABD, ¢ major fit angulo CAB, interno,
g 4 pron. & oppofito; 4 eruns, appofito communi angulo
ABC, duoanguli ABD, ABC, majores duobus

i13.prims angulis CAB, CBA. Cum ergo ¢ duo illi
duobus rcctis fint =quales, crunt hi alii duo

duobus reétis minores. Non fecus oftendemus,

duos BAC, BCA, duobus effe rcétis minores.

mi6prim, Cum enim angulus externus BAE, m major fit
interno & oppofito angulo BCA ; fi apponatur

'8 4.7 communis angulus BAC, » erunt duo anguli

. BAE, BAG, duobus angulis BCA, BAC,
@13.¢rom majores : ac proinde cum illi duo o fint duobus
reftis ®=quales, crunt duo hi minores duobus

- re@is. Cujufque igitur trisnguli , &c. Quod
demonfrandum erat. - : X
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EX PROCLO.

Hinc perfpicunm eft , ab ecodem punile ad eandem 14B. Iy,
rectam lineam mow pofle deduei plures limeas perpem> fig. x1,
diculares , quam amam. Si ewim fieri poreft, dw-
cantur ex A, ad rectam BC , due perpendiculares
AB, AC. FEruws igitar in triangulo ABC , dao* =~ ~:>
angali interni B, &8 C , duobus relis aquales’y )
exm fint duo relli , quod eft abfurdum. a Suus a1).primé
enim quilibes duo anguli in sriasgulo qmecamgme
oftenfi minores duobus veltis, Non ergo plures per-
pendiculares , quam una . ex A, ad BC, deduci

prlfuns.  Quod eft propofitum.
COROLLARIUM L

Cooflat etiam e¢x his, in omni trianguio , cujus unus
angulus fuerit re€us , vel obtufus, reliquos efle acutos.. ~
Cum crim per hanc propof. duo quilibet anguli fint
ducbus reélis minores, mcefle eft, fi unus fuerit re@us,
vel obtufus , quemcunque reliquorum cfle acotum , ne
duos angulos id triangulo feos , aut duobus recip
majores efls fateamur.

COROLLARIUM IL

Sequitur etiam ex hac propof. fi linca re€ta cum alia’
re@a angulos inzquales faciat , unum acutum, & obtu-
fum alterum , lincam perpendicularem ¢x  quovis ojue
pun@o ad alum illam re&am demiflam cadere ad partes
acuti anguii : Faciat enim n& AB, cum né&a CD, 748 17,
angulos ivxquales , nempe ABD, acutum, & ABC, fr o
ebrofum , cemicttaturque ¢x puncto A, quocunque ad
CD, perpendicularis AD. Dico AD , cadere ad partes
“soguli acuti ABD. Nam fi non cadit ad partes acuti
anguli ABD, cadat fi ficre poteft , ad pastes angpli
obtufi ABC. Igitur duo anguli ABC, ACB, obrufus &
retas , in triangulo ABC , majeres funt duobus reis;
b fed & duobus rectis fant minores , quod eft abfurcum. biy. priss
Non esgo ex A , perpendicularis ad CD , deduéta cadit
::d partes apguli obtufi. . Quare ad partes acuti -angulf. ; ...
st , . '

P )
cqQ
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COROLLARI UM IIL

Pari natione fit ex hac propof. manifeflum , omnes
o sngulos trianguli sequilateri , & duos angulos trianguli
¢ §.priml lcofcelis fupra bafin, effe acutos. Nam ¢ cum & quili-
bet duo in triangulo =quilatero, & duo in licuficle
d1y.prinsi fopra bafin fint inter fe xquales ; dfintque fimul tam
illi duo, quam bi duobus retis minores : erit quilibet
illorum 1eéto minor , hoc eft , acutus. Si enim rectus
foret , au: obtufus, effent ambo vel duobus reis zqua-

les, aut majors,

s, THEOR. 11. PROPOS. 18

Omnis trianguli majus latus majorem
angulum {ubtendit.

T4B.IF. IN triangulo ABC, fit latus AC, majus latere
Ji&o 0. AB. Dico angulum ABC, fubtenfum 2
majori latere AC, majorem efle angulo ACB,
%i 2 minori latere AB, fubtenditur. Nam ex
0 3.primi AC, a4 auferatur AD, =qualis ipfi AB, & dy-
catur reéta BD. Quoniam igitur duo latera
by.primi AB, AD, =zquaiia funt per conftruétionem, 4
erunt anguli ABD, ADB, zquales : Eft autem
c16prim. cangulus ADB, major angulo ACB. Igitur &
angulus ABD, major crit angulo ACB. Qua-
d g, pren. MmObrem cum 4 angulus totus ABC, inajor ad-
huc fit angulo ABD; ecrit angulus ABC, multo
 major angulo ACB. Eadem' ratione, fi latus
AC, majus ponatur latere BC, oftendes angu-
lum ABC, majorem effe angulo BAC; fi nimi-
rum ex CA, abfcindatur linea =qualis ipfi CB,
~&c. Quare omnis trianguli majus latus majorem
angulum fubtendit. Quod demonftrandum “erat.

COROLLARIUM

Y4B 17 Ex hoc fequitur, omnes tres lnguiw erisnguli Scaleni
fe. 13, dle inxzquales, Sit enim triangulum Scalenum ABC,
ou)ns
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wjus maximum quidem latus AC, mivimum sutem BC,
& medium locum thabens' AB. Dico ¢juidem omnes
angulos inzqual's efl. Com enim istus AC, ron.m
majus Jatere AB , erit per hanc propof anpulus B,
angulo C, major. Eadem ratione majo¥ erit anguius C,
sngulo A, quandoquidem & latus AB, latere BC, majus
ponitur. Suat igitur omnes tres anguli irxquales, mazi-
mus quidem B, minimus vero A, & C, medium locum
inter utrumqus teocns.

THEOR. 12. PROPOS. 1.

Omnis trianguli major angulus majori
lateri fubtenditur.

.y
wily

IN triangulo ABC, angulus B, major fit angulo 74B. 173
C

2. Dico latus AC , fubtendens majorem
angulum B, majus efle latere AB, quod angu-~
Jum minorem C, fubtendit. Si enim lawus AC),
majus non eft latere AB, erit vel zquale illi,
vel minus. Si dicatur AC, zquale efle ipfi AB,

fie: 1%

a erit angulus B, zqualis angulo C ; Eft autem a g, prisd

& major per hyvothefin, quod eft abfurdum. Si

vero AC, minus efle dicatur latere AB, d erit 418.prim

angulus B, fubtenfus 2 minori latere AC, minor
angulo C, fubteg(n A majore latere AB; Ponitur
autem major , quod magis eft abfurdum. Cum
igitur AC, latus neque zquale fit lateri AB,
nequé minus ¢o , erit majus. Eadem ratione
probabitur , latus AC, majus cfle latere BC, fi
angulus B, major efle concedatur angulo A.
Omnis ergo trianTuli major angulus majori la-
:)cri fubtenditur ; Quod demonftrandum proponee
atur.

COROLLARIUM

Sequitur ex bac propof. omnium reCtarum ex quovis
pur@o ad reétam  quamcunque cu@irum , eam , que
perpendicularis eft , effe minimam. Ducantur enim ex
pun&o A , ad re@sm -BC, quotcunque linee AD, AR,
AF, & aliw, quarum AD, fola fit perpendicularis ad

b - BGy

740.17;
13y
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BC, & nulla slia, cum ex eodem pun@o ad eandem
re@am fola una perpendicularis duci poffit, ut ex Proclo
ad propuf. 17. demonfravimus. Dico omnium minimam
efle AD. Nam in trangulo AED , cum duo anguli

biy.primi ADE , AED, & fint duobus rect:s minores, poniturque

c19.primi ADE, rcQus 3 erit AED, acutus. Nuire ¢majus erit

h latus AR, latere AD. Eodem morio ottendemus, omnes
alias re@is majores eflc e:€tr AD, ac proinde perpendi-
cularis AD, omuium erit minima.

w: THEOR. 130 PROPOS. 20

Omnis trianguli duo latera reliquo funt
majora, quonodocunque aiiu.npia.

TAR, IV, SIt- triangulum ABC. Dice quzlibet ¢jus duo
f ~7 latera , ncmﬁc AB, AC, finul majora efle
reliquo latere BC. Producatur unum ex illis,
e 3.priwi ut CA, ufque ad D, ¢ fitque refta AD, zqualis
) alteri lateri non produéto AB, & ducatur reéta
. . DB. Queniam igitur duo latera AB, AD,
§ ¢.primi 2zqua'ia inter fe funt, per conftructionem, ferunt
- .. aoguli ABD, ADB, zquales inter fe: Eft autem
g 9-prm. angulo ABD, ¢ major au;ulus CBD. Iyitur &
angulus CBD , mzor erit &y o ADB. In
trianguloer;;oCBD, latus CIh . & Sofituin majori
hig.prim ar5uio CBD, 4 majuscritlatere EC, quodninori
i ~angulo CDB, oppoiitur. Cum isicur duo latera
AB, AC, fimul zquaifa fint ipfi CD, {(fi enim
:_lazua’:ibus AB, AD, commune addatur AC,
ig.prew. 1 fient tcta aqualia ; nimirum linea compofita ex
AB, AC, & linea ccmpofita ex AD, AC,)
erunt quoque laters AB, AC, fimal majora la-
tere BC. Eodem modo dumonftrabitur, quaiibet
alia duo. latera inmora eile rejiquo.  Quare om-
nis trian7ydli duo iaterare:iquo tunt majora, &e.
Quod demonttrandum crat.

TIIEOR.
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LIBER PRIMUS =
THEOR. 14. PROPOS. 21. i ,

Si fuper trianguli uno latere, ab extremi-
tatibus duee recte line interfus conftitutas ... -- -
fuerint; he conftitute reliquis trianguli duo-
bus lateribus minores quidem erunt , majo-
rem vero wngulum continebunt.

N triangulo, ABC, fuper extremitates B, & C, 7.48. 17}
lateris BC, intra triangulumconftituantur duz fig. 14, -

retz lince BD, CD, in pun&a D, concurren-"~ -
tes. Dico BD, CD, fimul minores cfle duobus
lateribus BA, CA, fimul; At vcro angulum
BDC, majorem anguio BAC. Producatur enim
altera lincarum interiorum , nempe BD, ad pun-
¢um E, lumeris CA. Quoniam igitur in trian-
gulo BAE | duo latera BA, AE, emajora funt ejoprind
laterc BE , fi addatur commuiie EC, a erunt a 4. prem.
BA, AC, majora, quam BE, EC. Rurfus quia
in triangulo CED, duo latera CE, ED, 6ma;ora b0 prmd
funt latere CD, § commune apponatur DB, ’
¢ ecrunt CE, EB, majora, quam CD, DB. ¢ 4 prm;
Oftenfum vero jam fuit, AB, AC, msjora efle, ’
quam BE, EC. Multo igtur majora erunt BA,
CA, quamm BD, CD, guod primo proponebatur. .
Praterea, quoniam angilus BDC, 4 major_eft d16. prind
anguio DEC, externus interno; & angulus DEC,
angulo BAC, major queoque cit, eandem ob
caufam. Erit angulus BDC, multo major angulo
BAC , quod fecundo proponcbatur. Si igitur
fuper trianguli nno tarere, ab extremitatibus, &c.
Quod erat oltrmiend .

PROBL 8 PROPOS. 32. gy

Ex tribus rc&is lineis, que fint tribus da-
tis reftis lineis @quules, triangulum confti-
tuere. Oportet autem duas reliqua cfle ma-

Das . jores



TAB. V.
g 15

e 3 priml

L. 16.
443. V.

fiL- 1.

Tam 1.
St 15

by, def..

e 1 pren.

s EUCLIDIS GEOMETRIAZ.

jores omnifariam fumptas: quoniam uniufcu-
jufque trianguli duo latera omnifariam fump-
ta reliquo funt majora.

’I‘Res linez reGtz datz fint A, B, & C, qua-

rum quazlibet duz reliqua fint majores,
(Alias ex ipfis non poffet conftitui triangulum,
ut conftat ex propofition. 20. in qua oftenfum
fuit, duo quavis latera trianguli reliquo cffe
majora.) oporteatque conftruere triangulum ha-
bens tria latera tribus datis lineis, zqualia. Ex
affumpta re&a quavis DE , infinitz magnitudinis
o abfcindatur recta DF, zqualis retz A. Et ex
reliqua FE, re@a FG, zqualis rectz B; & ex
reliqus GE, recta GH, zqualis re&z C. Deinde
centro F, intervallo veto FD, circulus defcri-
batur DIK. ltem centro G, ntervalio autem
GH, alius circulus defcribatur HIK, qui necefla-
rio priorem fecabit in pun&tis I, & K, (cum
enim duz FD, GH, majorcs ponantur recta
FG; fi ex FE, fumatur reéta FL , mqualis ipfi
FD: & ex GD, reéta GM, m(l%alis ipli GH,
cadet punQum M, inter L, & D. Si namque
M, caderet in L, punétum, elfent GM, FL,
hoc eft, GH, & FD, zquales re¢tz FG: Si vero
M, caderet inter G, & L, eflent cazdem due
FL, GM, hoc eft, DF, GH, minores rcéta FG,
quorum utrumque cft contra hypothefin. " 1d
quod ex appofitis figuris apparet) cx quorum
quulibet , nimirum_ex K, ducantur ad punéta,
F, G, re@tz KF, KG, fattumque erit triangu-
lum FGK, cujus latera dico zqualia_efle datis
reétis A, B, & C. Cum enim re¢ta FK, 4 -
qualis fit reéte FD, & re@ta A, per conftruéio-
nem eidem FD, xqualis; « crit latus FK, reCz
A, zquale. Rurfus quia GK, zqualis cft ipfi’
GH » & re@ta C, eidem GH. erit quoque latus
GK, re@z C, zquale : Pofitum autem fuit pes

‘conftru@ionem , reliquum laws FG, reli%e
F ’

re@z B, zquale. Omnia igitur tria latera FR
FG, GK, tribus datis reis A, B, C, zq‘galm
unt.
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funt. Conftituimus ergo ex tribus retis lineis,
quz funt tribus datis re@is lineis zquales , trian=
gulum; Quod facienduni erat.

PROBL 9. PROPOS. 23

Ad datam reftam lineam, datquue in ea
punfturd , dato angulo reétilineo @qualem
angulum reétilineum conftituere.

DAta reita fit AB, datumque in ea pun&um 7.48. 7.
C, & datus angulus DEF. Oportet igitur fig. 5. ~

ad retam AB, in pun&o C, angulum confti-

tuere zqualem angulo E. Sumantur in reétis-

ED, EF, duo pun&a utcunque G, H, qua

re®a GH, conne&antur : Deinde aconftituatur a3a primé

triangulum CIK, habens tria latera zqualia tri-

bus re&tis EG, GH, HE, ita ut CI, zquale fit

ipi EG; & CK, ipf EH; & 1K), ipfi GH.

(Quod facile fiet, i CI, fumatur zqualis ipfi

EG, & CL, ipfi EH, & .IM, ipfiGH. Deinde

ex centris G, & I, intervallis vero CL, & IM,

circuli defcribantur fecantes fefe in K, &c.) Dico

angulum C, zqualem eile angulo E. Quorniam

enim duo latera C1, CK, zqualia funt duobus

lateribus EG, EH, utrumque utrique, & bafis '

IK, bafi GH, per conftructionem ; 4 erit angu- b 8, primi

lus C, angulo E, ®qualis. Effecimus igitur an- '

gulum ad C, =zqualem anguio E, &c. Quod

tacere oportebat.

THEOR. 15. PROPOS, 24 stiv;

Si duo triangula duo latera duobus lateri-
bus @®qualia habuerint ; utrumque utrique ,
angulum vero angulo majorem fub 2quali-
bus rettis lineis contentum : Et bafin bafi
imajorem habebunt.

DUolathB, AC, trianguli ABC z%ualiaﬁnt T4B. 3.
duobus latcribus,DIl):‘.,DF, triangulif)E yutrum- fig. 3,
» 3 que
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queutrique, nempe AB, ipfi DE, & AC, ipfiDV';
ngulus vero A, major fit angulo EDIY. Dico
Bafin BC ; majorem effe bate EF. Ad lineam
bagprimi cnim DE, ad cjufque panctum D, 4 conltituatur
) angulus EDG, &qualis angulo A; {cadetque re- -
¢a DG, extra wangulum DEF, cum anguius

EDF , minor ponatur angulo A) ponatuiquc

¢ 3.primi DG, zqualis ipli DF, ¢ hoc cft, ipfi AC. Ducta
deinde recta EG ; cadet ea aut fupra rectaum Eb;

aut in iplam, aut infra ipfam. Cadat primum

fupra EF , ducaturque rexta FG. Quia crgo

latera AB, AC, zqualia fuat lateribus DE, DG,
utrumque utrique, & angulus A, xqualis angulo

d 4.pmmi EDG, per conftruétionem: 4 Erit bafis BC, baii
EG, =qualis. Rurfus quia duo latera DI, DG,

& . prins inter fe funt zqualiag e crunt anguli DFG, DGYF,
f 9. pron. zquales: Eft autem angulus DGF, f major an-
' gulo EGF. Igitur & angulus DFG, codem an-
gule EGF, mujor erit. Quare multo major crit

totus angulus EFG, codem angulo EGF. In
ai9.primi triangulo igitur EFG, @ majus erit Jatus EG,
latere EF. Ef(t autem ofteatun EG, xquale cile

ipi BC. Mujor igitur erit quoque BC, quam

EF. Quod eft propofitum.

Cadat dcinde EG, (utin figura 4.) in ipfam EF.

b 4 primi Et quia rurfus, ut ptius, bafis EG, 4 xqualis
c g.pron. eft bafi BC: & EG, ¢ major quam EF, erit &

BC, major, quam EF, quod eft propofitum.

748, ». Cadat tertio EG, intra EF, producanturque
fg. 5. &tz DF, DG, ufque al H, & I, & ducaur
d 4 primi 1cta FG. Erit autem rurfus, ut prius, 4 bafis
EG, bifi BC, ®quaiis. Dcinde quia duo latera

DF; DG, zqualia funt inter fe, per conftructio-
§.primi nem, e erunt anguli GFH, FGI, infra bafin FG,
9.prem. zquales: E@ autem angulus FGI, fmajor angu-
lo FGE. Igitur & angulus GFH, eodem angulo
FGE, muor erit. Quaare multy major erit totus
angulus EFG, codem angulo FGE. In triangu-
g19-primi 1o ergo EFG, ¢ majus crit latus EG, latere EF.
Et autemoftznfum EG, zqualeefleipfi BC. Ma=

jor igitur erit qroqie BC balis, baf EF. Si
wpituy -

c
£
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igitur duo triangula duo latera duobus lateribus,
&c. Quod crat oftendendum. :

THEOR. 16. PROP OS."25. * xani-

Si duo triangula duo latera duobus lateri-
bus @qualia habucrint , urremque utrique’,
balin vero bafi majorem : Et angulum fub
@&qualibus rechis linels conwentum angulo ma-
jorem huabebunt. N

' DUo latera AB, AC, trianguli ABC, mqualia TAB. V.

fint duobus lateribus DE, DY, trianguli fig. 6
DEF; utrumque utrique, hoc ¢ft, AB, ipfi DE,
& AC, ipfi DF ; Bafis autem BC, major fit bafe -
EF. Dico anguluin A, majorem cfle angulo D.
Si cnim non eft angulus A, major angulo D, erit
vel zqualis, vel minor. Sidicaturefie zqualis, cum
etiam duo latera circa A, =zqualia fint duobus - :
circa D, utrumque utrique, per hypothefing aerit o 4. primi
& bafis BC, zqualis bali EF; quod eft abfurdum.

-Ponitur enimn bafis BC, bute EF, major: Si vero

angulus A, dicatur cil: minor angulo D ; erit," L
propter @qualitatem la:erum circa iftos angulos,

bafis EI, é major bafc BC; quod magis eft ab- b agprimi
furdum, cum EF, ponatur ciic minor quam BC. °
Quare angulus A, cum ncque poflit zqualis cffe

angulo D, neque minor, erit major. Si igitur

duo triangula duo latera duobus lateribus zqualia
habuerint, &c. Quod eratr oftendendum.

THEOR. 177 PROPOS. 26, xxvi

Si duo triangula duos angulos duchus

angulis ®qualcs habuerint, utrumque utrique, -

unumque latus uni lateri xquale, five quod
zequalibus adjacet angulis, feu quod umi ®-=
qualium angulorum fubtendicur': & reliqua

latera reliquis lateribus ®qualia, utrumque -

D4 utrl-
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utrique, & reliquam angulum reliquo angulo
#qualem habebunt.

. 7. QlInt duo anguli B, & C, trianguli ABC, =-

rg‘,’,,’ S uales duobus angulis E , & EFD, trianguli

DEF, uterque utrique, hoc eft, B, ipfi E, &

C, ipfi EFD; Sitque primo latus BC, quod an-

ulis B, & C, adjacet, lateri EF, quod angulis

i‘., & EFD, adjacet, =zquale. Dico, reliqua

uoque latera AB, AC, reliquis lateribus DE,

F, zqualia effe, utrum%le utrique, hoc cft,

AB, ipi DE, & AC, ipfi DF, ea nimirum, qua

®qualibus angulis fubtenduntur ; reliquumque

angulum A, reliquo angulo D. Si enim latus

AB, non off zquale lateri DE , fit DE, majus,

¢ 3.primt & quo ¢ abfcindatur re@ta linea EG, zqualis retz

linez AB, ducaturque re@a GF. Quoniam igitur

latera AB, BC, zqualia funt lateribus GE, EF,

utrumque utrique , & anguli B, & E, zqualcs

d 4.primi per hypothcfin: 4 Erit angulus C, zqualis angulo

EFG. Ponitur autem angulus C, zqualis anzulo

EFD. Quare & angulus EFG, eidem an:ulo

EFD, =zqualis erit, pars toti; Quod cft abfure

¢ 9.prem. dum e, Non eft igitur latus AB, inxquale lateri

DE, fed zquale. Quamobrem, cum latera A3,

BC, zquaiia fint lateribus DE, EF, utrumque

utrique, & anguli contenti B, & E , zqualy;

a 4primi a crunt & bafes AC, DF, & anguli reliqui A,
& D, zquales. Quod eft propofitum.

T48 7. Sint dendelatera AB, DE, fubtendentia zqaa-

M- 8 les angulos C, & EFD, inter f zqualia. Dico

rurfus reliqua latera Bé, CA, reliquis lateribus

-EF, FD, eflc zqualia, ulruchc utrique, hoc

ett, BC, ipfi EF, & CA, ipi FD; rcliquumque

angulum A, reliquo angulo D, zqualem. Si

enim lazus BC, non eft =quale lateri EF, fit

b3. primi EF, majus : # ex quo tumatur reta EG, zqua-

lis ipfi BC , ducaturque reta DG. Quoniam

igitur latera AB, BC, zqualia funt lateribus DE,

EG, utrumque utrique, & anguli contenti B, &

c 4primi E, zquales, per hypothefin; ¢ Erit angulus C,

angulo
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angulo EGD , =qualis : Ponitur autem angulus

C, angulo EFD,. zqualis ; Igitur & angulus

EGD , angulo eidem EFD, zqdalis erit, extcr-

nus interno , & oppofito, quod eft abfurdum.

4 Eft enim major. Non ergo sft latus BC, lateri d16 prild
EF , inzquale. Quocirca, ut prius , colligetur -
inftitutum ex 4. propof. hujus libri. Si duo igi-

. tur triangula duos angulos duobus angulis zqua-

les habuerint, &c. Quod demonftrandum erat.

COROLLARIUM

Sequitur ex demonftratione bujus theorematis , tota
etiam trianguls , quoad areas, eflc ®qualia. Nam fi la-
tera AB, BC, lawribus DE, EF, aqualia fint, ut oft:n-
fum fuit, contincantque ex hypothefi angulos 2quales B,
E, ¢crunt tota quoque triangula qualia inter fc. € 4. prind

THEOR. 18. PROPOS. 27. =xvi

Si in duas reftas lineas rcfta incidens li-
nea, alternatim angulos @quales inter fe fece-
rit: parallele erunt inter fe illz rete linca.
IN duas re@das AB, CD, iuncidens re@ta EF, 743 %
faciat anguios alternatim AGH, DHG, inter fig. g
fe zquales. Dico lineas A}, CD, efle parallclas.
Si enim non funt paralicle, cvibunt tandem, fi
producantur infinite. Si namque non coirent
unquam, paralleiz c¢ffent, ex parailelarum defi-
nitione, Conveniant ergo ad partes B, & D, in
punéto I. Quoniam igitur triangulum eft GIH,
(cum AB, re@a continuata fit, item recta CD,
ufque ad punétum I;) & augulus AGH, pofitus a
eft zquaiis angulo DHG ; erit externns angulus
AGH, =qua.is interio, & oppofito DHG; quod
eft abfuroum ; 2 quoniam externus interno inajor g 16l
et. Quod fi AB, CD, coire dicantur ad partes '
A, & C, in piInéto K, erit rurfus eaden ratione
antulus exteraus pHE , ®qualis interno & op=
pofito, AGH, quod eft atturdum. Noa igitur
- Dy coig
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coibunt linex AB, CD. Quare paraliclz erunt.
Eodem modo, fi ponantur anguli alterni BGH,
CHG, =zqualesf deinonftrabitur, lineas AB, CD,
cffe parallclas. Si igitur in duas refas lincas:
reta incidens, &c. Quod crat oftendendum.

THEOR. 19 PROPOS. =28

St in duas reftas lineas refta incidens
linea externum angulum interno, & oppoli-
to, & ad ealdem partes, @qualem fecerit;
Aut internos , & ad caflem partes duobus
retis equales : Parallele crunt inter fo iple
refte linez.

N duas retas AB, CD, r.&a incidens EF,
L faciat primo cxternun angulum EGA ) aqua-
lem angulo interno, & oppofito ad caldem par-
tes GHC. Dico rectas AB, CD, eile paralicias.
Quoniain_enim anzulo EGA, =®qualis poniur
angulus GHC ; & c¢ifem anjulo EGA, a 2qua-
lis eft aurulus HGB ; 4, crunt anguli alicrii
GHC, HGB, aquiles.  Quare lincze AB, CD,

ciy primi ¢ Paraliclz crunc. Idem oftendetur , i anculus

213. primi

externus EGB, zqualis ponatur interno GHD.
Deinde faciat recta EF ; angulos internos ex
eadem parte, nenpg AGH, CHG, duobus rectis
zquales. Dico rurfus rectes AB, CD, efle pa-
rallelas. Quoniam enim anguli AGH, CHG,
duobus rettis ®quales ponuntur ; Sunt autem &
anguli AGE, AGH, aduobus reétis zquales;
Erunt duo anguli AGH, CHG, duobus angulis

bia.prme AGE, AGH, =quales 4. Ablato igitur communi

angulo AGH, remancbit angulus AGE, exter-
nus angulo CHG, interno, & oppofito ad caf-
dem partes zqualis. Quare ut jam oftenfun cft,
erunt re¢tz AB, CD, parallelz.. Idem oftende-
tur, fi duo anguli BGH, DHG, duobus reétis
ponantur zquales. Si jgitur in duas rectas linfﬂas
' recta
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re®ta incidens linea externum angulum , &ec.
Quod erat demounftrandum.,

THEOR. 200 PROPOS. 20,

In parallclas reftas lineas reta incidens

linea; Et alternaum angulos inter fe aquales

ctlicit 5 & exiernum interno , & oppofito,
& ad cafdem partes a:céualem; & internos,
& ad ealdun partes, duobus reftis aquales
facit.

1N parallclas AB, CD, re@a incidat EF. Dico
primum, angu'os alternos AGH, DHG, intcr
e eflc xquales. Si enim non funt zquales, fiv

XXi%y

alter, nempe AGH, major. Quoniam igitur an-

guius AGH, major elt angulo DHG, fiaddatr
communis angulus BGH, 4 erunt duo AGH,
BGH, majcrcs duobus \DHG, BGH : At duo
AGH, BGH, ¢ zquales funt duobus re&is lyis
tur duo DHG, BGH , minores funt duobus
regtis. Quare cumn fing imterni, & ad ealdem
partes, By, & D, ¢ coibunt linez AB, CD, ad
cas puart.s,y quod cft abturdum , cum ponantur
elfle paralicle, Non ett igitur anzulus AGH,
major angulo DHG: Sed neque minor. Eadem
ciim ratione oftenderctur , rectas coire ad partes
A, & C. Ipitur xquales erunt anguli, alterni
AGH, DHGaG. EGC}CIHQUC oit ratio de augulis
alternis BGH, CHG. . ,
Dico fecundo, angulum externum AGE, z-
uaiem efl: interno, & ad cafdem partes oppolito
HG. Quoniam enim angulo BGH, =qualiscit
altergus CHG, ut oftenfum eft; & eidem BGH;
d zqualis <ft angulus AGE. Erunt anguli AGE,
CH%, e inter fc quoque zquales, Eodem modo
demonftrabitur, angulum BGE , equalem efl:

angulo DHG. . - o
Dico tertio, angulos internos ad eafdem par-
¢%, AGH, CHG', zquales efle duobus r(czétis.
ug-

34 pren.
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Quoniam enim oftenfum fuit, angulum externum

) AGE, zqualem efle angulo CHE , interno; fi

& 8. pron. addatur communis AGH, 4 erunt duo AGE,
AGH, duobus CHG, AGH, zquales : Sed duo
bigprimi AGE , AGH, & zquales funt’ duobus redtis.
Igitur & duo anguli CHG , AGH, =zqualcs

duobus reis erunt. Eedem modoanguli BGH,

DHG , duobus crunt re&is zquales. In paralle-

las ergo reétas lineas reta incidens tinea, & al-

tdcrnatim angulos , &c. Quod erat demonftran-
uime. N

o THEOR. 21. PROPOS. 30.

" Qua eidem recte lince parallcle & inter
) fe funt parallele.

7.48. v, SInt re&z AB, CD, eidem rectz EF, parallela.
fg. 1. Dico & ipfas AB, CD, efle inter fe paralles
las. Quoniam enim omncs hz linez in codem
ponuntur effe plano , (Namin propof. 9. undcciini
libri agetur de lineis in diverfis planis) duéta reéta
GH, fecabit omncs, nimirum AB, in I; CD,
in I{; & EF, in L. Quia igitur AB, ponitur
cagprimi Parallela ipfi EF, ¢ crit angulus AIL, alterno
FLI, ®qualis. Rurfus quia CD, ponitur etiam
d a9 primi parallela ipfi EF ; d erit angulus DKI , eidem
angulo FLI, nempe internus externo, vel exter=
nus interno, zquali-. Quare anguli AIL, DKI,
e 1,pren. ¢ xquales inter fe quoque erunt. Cum igitur
§ 37 prins fint alterni, ferunt re¢tz AB, CD, paralicle
inter fe. Quez igitur cidem rectz linez parallelz,
& inter fe funt parallelz. Quod demonftrandum
erat.

wi; PROBL. 0. PROPOS. 31

A Dato puntto, -date reétz linee pa-
rallelam reftam lineam ducere.

TA4D. 71 EX BEun&o A, ducenda fit linea parallcla linee
fe 1. . Ducatur ex A , ad BC, linea AD,
: . ) ut-
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utcumque, faciens angulum quemcunque ADB ;

Cui ad A, e zqualis conftituatur . Dico sa3prind
redam EA, extenfam ad F, quantumlibet, pa-

rallelam efle ipfi BC. "Cum enim anguli alterni

ADB, DAE, =zquales fint, per conftrutionem,

fErunt rez EF, parallcle. A dato Igitur ¢ g prief
pun%o, datz re&z linez, &c. Quod erat fae
ciendum.

THEOR. 22. PROPOS. g2. =i’

Cujufcunque trianguli uno latere produéto:
Externus angulus duobus internis, & oppo-
fiis eft ®qualis. Et urianguli tres interni
anguli duobus funt re€tis quales.

Roducatur in triangulo ABC, latus BC, ad 748,
P D. Dico primo, angulum c,xtcrnum AéD, [73 ‘ﬂ.
zqualem efle duobus internis, & oppofitis fimul
A, & B. 4 Ducatur enim ex C, linea CE, pa- b 31 prind
raliel1 re@z AB. Quoniamn igitur re&a AE',
incidit in parallclas A}, CE, a erunt anguli al- 8 39 grind
terni A, & ACE, zqualcs. Rurfus, quia re®ta :
BD, in cafdem paraliclas incidit, 4 erit angulus p g priwd
externus DCF, zqualis intcrn’ B. Additis igitur
zquahbus ACE, & A, iidc® zqualibus ECD,

& B. «¢ fict totus ACD, (qui ex duobus DCE; ¢ a, prem
ACE, componitut) duobus A, & B, fimul 2- ’
qualis. Quod cft propofitum.

Dico fecundo, tres angulos interpos ejufdem
trianguli A, B, & ACIH, duobus effe reftis =-
quales. Cum enim cxternus angulus ACD, ut
oftenfum fuit, aqualis fit duobus internis A, &

B; fi addatur communis ACB, 4 erunt duo an~ 4 s, grew?
guli ACD, ACB, zquales tribus A, B, &
ACB: Sed duo ACD, ACB, ¢ zquales funt e1gprimi
duobus reétis. Igitur & tres interni A, B, ACB,
duobus funt ireftis zquales. Quare cujufcunque
trianguli uno latere produéto, &c. od erat
dcmonttrandum.

SCHO-
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. Omenes anguli figura rellilinea cujufvis, aquales
Sumt bis tor vefhss angulis, Aemptis quatuor , quet
-~ i ipfa comtines lateray [en angulos. '

TR % Vb'H”c' eft . anguli cnjuslies trianguli equales funt
is tribus redis , demptis quatmor , mempe dmobus
%.‘“ 6.7 reitis. Ita atiam anguli figurae continentis 20 latera
k equivalebunt bis 20. angulis retis mivas quatuor,
ewimirum  36. rellis angulis | §Sc. Demonfiratio
autem bujus rei talis eft. Si a quovis puncte A,
snira figuram affumpto ad omnes angulor B, C, D,
vlB, C, D, E, vel B, C,D.  E F, rcelince
AD , AB, AC. wvel AB, AC, AD, AE, wvel
AB, 4C, AD | AE, AF, ducantar, c'lcientur tot
S A triangula, quos latera, angalrfve fizuva spja contines.
238 promi Cam igicur_ anguli cujufcunque treanguls 8 ¢qufx.’u
Sint ducbus reltisy erunt omnes anguli illorum triane
‘gaulorsm aguales bis tut rellis , quor latcra fizuram
ambiant. At anguli eorsndem trianguliram circa
iy PUNGum A, intra figuram aff:mprum confifientes non
o pertiment ad angulos figure rellilineg propafira, ut
conftes. (uare fi bi auferantur, erunt religei trian=
gulorum angnli confituentes angulos fignra propofire,
bis guoqme st rveclis aquales, dempdris sllis ciréa
2 panitum A o affumptam coflitutis | guot lisera, vel
angulos continet figura. Sun: aatem omses illi an-
guiiy quotquot fins, circa didum punilam A, cxi=
Slemtes gquales 4. reltis tumtummodn , ut colicg:mas
ex propof. 1§. Quamubrem anguli cw=fjue firnre
bis tot rellis [un wqnales, ablatts quarzor | onot spja
fizara comtinet angulos , [ew latera, quod eft propo-

Jicnrn.

Y

COROLLARIUM 1

Ex hac propof g1. colligitur , tres anpulos cujus!ibet
trianguli fimul fumptos xquales effe tribus 2. gulis cuuf~
que alterius trianguh fimul fumpus : Quoniam tam ille
' tres,
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tres m hi g zquales font duobus angulis reis. g3sprind
Und’e ?dao anguli unius trianguli fngrint zquales duo- g":f

bus angulis alterius triaoguli , erit & reliquus illius reliquo

hujus zqualis, zquiangulaque crust ipfa triangula,

COROLLARIUM I

Conftat etiam , in omni triangulo Ifofcele, cujus an= " - -
gulus lateribus  zqualibus comprebenfus redtus fuerit, .-
quemlibet reliquorum effe fmiri€tum, Nam reliqui duo -
fimul conficiunt unvm reétum, b com omnes tres fint h 32 primd -
zquales duobus reis: & tertius ille poratur nétus.  Quare
icum duo rehqui inter fe fint xquales, erit quilibet co- i g primd
rum femireGos. ~ At vero fi anculus xqualibus lateribus '
contentus fuerit obtufus , quemlibet aliorum effe femire€to
minorem. Reliqui ernim  duo fimul minores erunt uno
re&to, &c. Si denique diftus anpu‘us extiterit acutus,
utrumque reliqguorum majorem efl: femire¢to. Quoniam
reliqui duo fimul majores erunt uno o, &e.

COROLLARI! UM I =

P.rfpicoum quoque ef , qu mvis arpulum trianguli
aquilatesi effe «uas rerrias partes unius recti, vel tertiam
partem  dvorum re€torum. Duo enim  anpuli re&i,
kquibus xquales funt tres anculi trianguli zquitateri, di- k,gw
vl in tres apgulos , faciunt duas tertias partcs univg e
néti. ’

COROLLARTIUM I1v.

Liquct etiam , fi ab sro arculo trianguli wquilateri
perp:ndicularis ad larus cppefitum ducatur, conflitui duo
trian%ula fealena , quorum  u-umquodque habet unum
angulum re@um prepe  perpendicularem 3 alium duas
tertias partes unius reti . illum fcilicet, qui eft & angu-
lus trianguli equilateri ; reliquum denique tertiam pastem -
unius recti. B v

THEOR.
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aij. THEOR. 25 PROPOS. 33

Rette linez, que zquales, & parallelas
lineas ad g{artes cafdem comjungunt; Et ipfe
aquales, & parallele fuat.

T48. Pl Slnt re@z linez AB, CD, zquales, & paralle-
fie.3. - z; lpfas autem conjungant ad ealdem partes
retz AD, BC. Dico AD, BC, zquales quo-

uoniam igitur AC, incidit in_parallelas AB,

» d erunt anguli alterni BAC, DCA, zqua~

les. Quare cum duo latera BA, AC, trianguli

BAC, zqualia fint duobus lateribus CD, CA,
trianguli CDA , utrumque utrique , & anguli

a 4. primi quoque di@is lateribus inclufi zquales ;  crunt
bafes BC, AD, zquales, & angulus ACB, an-

gulo DAé, zqualis. Cum igitur hi anguli fint
baypris alterni inter re€tas AD, BC, 4 etunt AD, BC,
parallelz : Probatum autem jam fuit, eafdem cfle
zquales. Refz ergo linez , qua zquales, &

parallelas lincas, &c. Quod erat demonftran-
dum.

‘ §1I; efle, & parallelas. Ducatur enim reéta AC.
d39primi

wav. THEOR. 24 PROPOS. 34
Parallelogrammorum fpatiorum zqualia funt

inter fe, que ex adverfo & latera, & an-

guli; atque illa bifariam fecat diaeter.

. p1. QIt parallelogrammum ABCD, quale dcfinivi-
;,‘.,." S mus definitione 35. Dico lat’cr::1 oppofita AB,
DC, inter fe efle zqualia, nec non latera oppo-

fita AD, BC. . Item angulos oppofitos B, & D,
zquales inter fe effe ; nec non & angulos oppo~
fitos DAB, & DCB : Denique duéta diametro
AC , parallelogrammum ipfum bifariam fecari.
gagaini Cum enim AB, DC, fint parallelz, ¢ erunt an-

gul
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guli alterni BAC , DCA, =zquales. Rurfus qui2
AD, BC, funt parallelz, «erunt & anguli al-

terni BCA, DAC, =quales. Jtaque cum anguli

BAC, BCA, trianguli ABC, zquales fint duo-
bus angulis DC

A, DAC, trianguli ADC, uter-
que utrique,, & latus AC, diétis angulis adja-
cens , commune utrique triangulo ; e erit re@a
AB , =zqualis oppofitz reta DC, & reéta BC,
oppofitz reétz AD, quod eft primum. Erit rur-
fus eadem de caufa angulus B, angulo D, =-

alis. Et quia fi zqualibus angulis BAC,‘

CA , addantur mqﬁmcs anguli DAC, BCA,
toti quoque anguli BAD , BCD, « fiunt zqua-
les; conftat fecandum, angulos nimirum oppofi=
tos cfle =zquales. Quoniam vero duo latera
AB, BC, trianruli ABC, 2qualia funt duobus
lateribus CD ,» DA, trianguli CDA, utrumque
utrique , & ‘angulus B, angulo D, =zqualis, ut
jam o&cndimus; b crunt triangula ABg', CDhA,
zqualia , ideoqie parallelogrammum ABCD,
divifum erit bifariam 3 diametro AC, quod tertio
loco proponebatur. Parallelogrammorum igitur

fpatiorum zqualia funt inter fe, quz ex adverfo,
&c. Quod oftendendum crat.

THEOR. z5. PROPOS. 3s.

Parallelogramm1 fuper eadem bafi, & in

cifdem parallelis conitituta, inter fe funt -
qualia.

Nter duas parallelas AB, CD, fuper bafi CD»
exiftant duo parall:logramma CDEA, CDBF.
(Dicuntur autem parallclogramma in eifdem effe
parallelis, quando duo latera oppofita partes funt
Bzral]clarum , Ut in exemplo propofito cernitur.)
ico ipfa pa-allelogramma inter fe effe zqualia,
non quoad angulos & latera, fed quoad arcam,
feu capacitatem.  Cadct enim primo punétum F,
inter A, & E. Quoniam igitur -in parallclo-
E grammo

d a9-prii!

¢ :6}75@

b 4 primi

aXXV] |

TAB. VI,
fe &
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a34.primi grammo CDEA | refta AE, « zqualis eft re&@a
ED, oppofitz , & ecidem dD, gqualis cft FB,
) in parallelogrammo CDBF , oppofita; Erunt
biprm. AE, 4 FB, inter fc zquales. Dempta igitur
¢ 3.prew. COMMUNI FF y ¢ remanebit AF ‘igﬁ EB, zqua-
dgeprimi lis: 4 Ef autem & AC, ipfi E , oppofitz -
e39.prims qualis in parallelogrammo CDEA; ¢ & angulus
f 4. primi BED , angulo FAC, extcrnus interno. fQuare
triangulum FAC ; triangulo BED, =qualc erit.
g s.prew. Addito igitur communi trapezio éDE?, £ fiet
totum parallelogrammum CDEA, toti parallelo-
grammo CDBF, zquale. Quod cit propofitum. -
2as. p1. _Cadat fecundo pun@um F, in pun&um E.
ft. 5. Dico rurfus, parallclogramma CDEA, CDBE,
zqualia effe. Erunt enim, ut prius, reétz AE,
EB, zquales, nec non & anguli BED, EAC;
h 4.primi geque adeo b triangula, EAC, BED, =zqualia.
1 2. pren. Addito igitur communi triangulo CDE , 1 fient
: paraliclogramma -CDEA, CDBE, =zqualia.
T4B.71. Cadat tertio pun@tum F, ultra E, ita ut rc@a
fg- 6. CF fecet retam DE, in G. Quoniam igitur, ut
prius, retz AE, FB, funt zquales; fi commu-
k 2.prew. nis addatur EF ; £ erit tota AF, toti EB, ®qua-~
_lis, nec non & anguli BED, FAC, =quales
1 4. primt crunt ; atque adeo /triangulum FAC, rtriangulo
BED, zquale. Ablato ergo communi triangulo
m 3-prew EGF , m remanebit trapezium AEGC, trapezio
FGDB, =®quale. Quocirca addito communi tri-
angulo CDG, fict totum parallclogrammum
CDEA , toti parallclogrammo CDBF, =zquale.
Parallclogramma igitur fuper eadem bafi, & in
cifdem paraltelis confltituta, inter fe funt zquas
lia. Quod erat demonltrandum.

xxvii. THEOR. 26. PROPOS. 36

Parallelogramma fuper @qualibus bafibus,
& in eifdem parallelis conftituta; inter fe
fant zqualia.

T.48. 71, Slnt duo parallelogramma ACEF , GHDB,

e 7. fuper zquales bafes CE, HD, ioter eafdcxin
: : paral-
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parallelas AB, CD. Dico ea effe aqualia. Con-
ne@tantur enim extrema re&tarum CE , GB, ad :
eafdem partes lineis re€tis CG, EB. Quoniam )
igitur reta CE, =zqualis ponitur re@e HD, &

eidem HD, o zqualis et GB, in paraliclogram- oy srimy
mo GHDé , oppofita; crunt CE, GB, p £qua- p 1.prm,
les inter fe: Sunt autem & parallelz, per hypo- *
thefin. Quare & CG, EB, ipfas conjungentes,

q parallelz crunt, & =zquales, ideoque CEEG, q33.fridl
parallelogrammum erit. Jtaque cuwmn parallelo-
gramma ACEF, GCEB, fint inter eafdcm paral-

Ielas , & fuper eandem bafin CE, r crit paralle- r3g prmd
logrammum ACEF , parallelogrammo GCEB ,

zcg;)lc. Rurfus quia parallciogramma GCEB,

GHDB, funt inter eafdem parallelas, & fuper

eandem bafin GB, seritquoqueparallelogrammum s 3§, grimé
GHDB, cidem parallelogrammo GCEB, zquale.

Quare & parallelogramma ACEF, GHDB, ¢in- ¢ ; grem.
ter fe =qualia erynt. Parallelogramma igitur

"fuper zqualibus bafibus , & in cildem parallelis
conftituta, &c. Quod oftendendum erat.

THEOR. 27. PROPOS. 57 it

Triangula fuper cadem bafi corftitma , &
in eifdem parallelis, inter fe funt aqualia.

ther parallelas AB, CD, & fuper bafin CD, 74E F1
fint conftitura duo triangula ACD , LCD. fs- &
(Dicitur autem triangulum inter duas efle parallc-
las conftitutum , quando bafis eft pars unius, &
angulus oppofitus alteram attingit.) Dico ca tri-
angula efle zqualia. Per D, enim ¢ Cucatur i3 fromi
DE, parallela reciz AC, & DF, parallcla réle
BC. # Erumt jgitur parallelogramma ACLCE , k3g grimi
BCDF, zqualia. Sunt enim fuper eandam batin,
CD, & inter eafdem parallelas. Sed Loruin di- ‘
midia funt triangula A CD, BCD; /qucd AD, ! 34.17mé
BD, diametri bifariam fccent paralicicgrrn ma
ACbE, BCDF. lgitur & triangula ACD,
» ™ &qualis cmén. Triangula igiwr - my. gres.
jer
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per eadem bafi, &c. Quod erat demonflran_.
dum. :

nx‘viii.’ T H E O R. 28. PR OPOS. 38.
- Trizmgula {fuper aqualibus bafibus confti-
tuta , & in eifdem parallclis, inter f¢ func
zqualia.

TAB. VL INtcr parallelas AB, CD, & fuper zquales ba-
fe 9- + fes CE, FD, fint conitituta triangula ACE,
x 3t1.pms BED. Dico ipfa eflc zqualia. x Ducatur cnim

~ EG, parallela ipfi AC, & DH, ipfi BF: Erunt-
y36primi gque y parallelogramma ACEG, BFDH, zqualia.
z34.p7%% Cum igitur horum 2 dimidia fiut triangula ACE,
8 7-p7% BFD; agerunt hzc inwer fe zqualia. Triangula
ergo fuper ®qualibus bafibus, &c. Quod crat
oftendendum.

caxx. THEOR. 29. PROPOS. 30.

Triangula xqualia fuper cadem bafi, &
ad eafdem parics conliituta 3 & in cifdem
funt parallelis. ’

748 V1. Slnt duo triangula xqualia, ABC, DBC, fuper
fz 10 candem bafin BC, & ad cafdem partes. Dico
ipfa cile inver caldcin parallclas conftituta, hoc

ctt, reétam du¢tam AD, parallelam clie ipfi BC.

a3nprim Si_cnim non cft , o ducatur «x A, paraliela iplt
. BC, quaz vel cadet fiipra AD, vel infra. Cadac
primum fupra, qualis it AE, cocatque cum BD,
protrata in E, & ducatur re¢ta EC. Quoniam
b37.prims jpitur parallele funt AE, BC, b crit triangulo
ABC, triangulum EBC, =zquale: Eft autem per

- hypothefin, triangulum quoque DBC., zquale

c 1.prew. cidem triangulo ABC. Igitur ¢ erunt triangula
DBC, EBC, zqualia, pars & totum, quod cft
ablurdum., Quod fi parallela du&a per A, cadat

infra AD, qualis et AF ; du&a reéta FC, erunt

e : . " eaduan
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eadem ratiocinatione triangula BFC', - BDC, =-
qualia, pars & totum ; quod eft abfurdum. Erit
igitur AD, parallclaipfi BC. Quare triangula - ¢
qualiafuper eadem bafi, &c. Quod oftendendumerat,.

THEOR. 300 PROPOS. 40. .mu,

Triangula @qualia fuper qualibus. bafibus,
& ad eafdem partes conftituta, & in eifdem
funt parallciis.

SInt duo triangula =zqualia ABC, DEF, fuper 748 r7.
bafes zquales BC , EF, (quz in cadem recta fg. 11,

linea collocentur,) & ad caldem partes conflituta.

Dico ea efle in citdem parallelis, hoc cft, re¢tam '

ex A, ad D, du&tam parallelam efle rectz BF.

Si enim non eft , cadet parallela ipfi BF, per A,

du®a vel fupra AD, vel infra. Cadat primum

fupra, cocatque cum ED, produtta in G, & ...

ducatur re®a GF. Quoniam igitur parallelz funt " °

AG, BF, i crt triangulum EFG, triangulo i38. prim:

ABC’, zqualc : Ponitur autem. & triapguium. . ;|

DEF, cidem triangulo ABC, =zquale. Igitur '

. & triangula DEF!’t GEF , zqualia erunt, pars & k 1. pron.

totum. Quod cft abfurdum. Quod fi parallela
du@a per A, cadat infra AD, qualis cft, AH;
duéta re@ta HF, crunt cadem argumentatione tri-
angula HEF, DEF, =qualia, pars & totum,
uod eft abfurdum. Ef igitur AD, parallelaipfi °.
F. Quare triangula zqualia fuper ®qualibus ba. -**
fibus, &c. Quod erat demonftrandum.

THEOR. 3. PROPOS. 41. i

-Si parallelogrammum cum triangulo ean-- ¢ ¢
dem bafin habucric, in ci{demque fuerit pa- + - X
rallelis , ‘duplum erit parallelogrammum ipfius
trianguli. - : R
_INtcr parallelas AB, CD, & fuper bafin. CI}, 4B 57

conftituantur” parallelogrammum ACDE , & fz- 1a.
E 3 trians
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triangulum BCD. Dico paralielogrammum effe
duplum tridnguli BCD. Du@a cnim diametro

a37primi AD , in parallelogrammo , erunt a triangula
ACD, BCD, =zqualia ; At parallelogrammum

bsaprimi ACDE , duplum eft trianguli ACD; 4 quod
triangula ACD, ADE, =zqualia quoque inter f¢

¢ & prom. fine. Igitur & trianguli BCD , ¢ duplum erit
idem paratlclogrammum ACDE. Quamobrem,
fi parallclogrammum cum triangulo, &c. Quod
erat demonltrandum.

S CHOLTIUM

: Hem boc theorema Euclidis demonftrari poteft eo-
;:'1 ;:' * dem mody, fi parallelogrammum /é’ zrl:angu[um
aquales babuerint bafes , &5 nom candem , fuersmtque

i cifdens parallelis | s cernis in parallelogrammo
ACDE , t& sriangalo BEG, quorsm bafes CD

FG .ﬂtqua/u funt. Dulla enim diametg Agf:‘ G;”

insi parallelogrammo , g erant triangula ACD , ’
g38pmimt m]ualiafg Cam iggmr parai/el(fgrammum ACDE,
h 34 primt duplam Jiz_triamguli ACD : h qaod diameter AD',
i 6 pron. Jecet parallelogrammum ACDE | bifariam : ierie
guogue idew trianguli BFG , duplum. Eadem ra=

tione fi bafis FG, duplicaretur, ¢ rela ad B,
duceretur, fieret triangulum parallelogrammo equale ,

woniam trianguinm bic effer duplum ctiam triangsuli

G, &c.
:l'n‘j.' PROBL. 11. PROPOS. 42

Dato triangulo ®quale parallelogrammum
conftituere in dato angulo rectilineo.

T4B. b1 DAtum triangulum fit ABC, & datus angulus
f& 14 re@ilineus D. Oportet igitur conftituere
pataliclogrammum =zquale triangulo ABC, ha-

bens angulum zqualem angulo D. Dividatur
sto.primi latus unum trianguli, nempe BC, 4 bifariam in
bag.primi £, & 4 fia angulus CEF, aqualis angulo Dn,
, pro ut
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pro ut libet , hoc eft, five angulus CEF, vergat

ad partes C, five ad partes B, pro ut magis vide-

bitur expedire. Ducatur item per A, ¢ re&ta AF, c31 prim
parallela ipfi BC, quz fecet EF, in F. Rurfus

per C, vel B, ducatur ipfi EF, parallela CG,
occurrens reftz AF, produiz in G, Eritque in

angulo CEF, qui dato angulo redilineo D,

fngus eft zqualis, conftitutum parallelogrammum
CEFG, quod dico efle zquale triangulo ABC.

Du@a enim re@a EA, quomiam parallelogram-

mum CEFG, 4 duplum cft trianguli AEC, & d41. primd
triangulum ABC , duplum ejufdem trianguli

AEC, ea‘guod triangula AEC, ABE, fuper - ¢ 38 promi
uales bafes EC, BE, & in eifdem parallelis,

int zqualia. Erunt parallelogrammum CEFG,

& triangulum ABC, fzqualia inter fc. Cum ¢ 6. pres.

igitur angulus CEF, tattus fit zqualis angulo D,

conftat propofitum. Quocirca dato triangulo

zquale parallelogrammum conftituimus in datu

angulo redtilinco. Qued erat faciendum.

THEOR. 32. PROPOS. 43 i

In omni parallelogrammo complementa .
eorum , que circa diametrum funt parallelo-
grammorum, inter fe funt ®qualia.

lN parallelogrammo ABCD, fint circa diame- 743 P10
trum AC, parallelogramma AEGH, CFGI, fig. 1.
& complementa DFGH, EBIG, ut in 36. defin.
diximus. Dico complementa hzc inter fe efle
2qualia. Cum a4 enim triangula ABC, CDA , 834 primi
2qualia fint ; Itemque triangula AEG, GHA;

fi hzc ab illis demantur, 4 remanebunt trapezia b 3.prom.
CBEG, CDHG, =zqualia: ¢ Sunt autem & trian- c34.primf
gula CGI, CGF, =zqualia. Quare fi detrahantur

ex trapeziis , 4 remanebunt zqualia complementa d 3. prom.
DFGH, EBIG. In omni igitur paraHelogram=-

mo , complementa &c. Quod oftendendum

crat. .

E 4 PR O
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yliv; PROBL. 12 PR OP OS. 44.

Al datam rettam lincam , dato triangulo
zjuale parallelogrammum applicare in dato
angulo rettilineo.

Ata refta linea fit A, datum trisngulum B,
;.:B‘m & datus angulus Te&ilineus C. Oportet
igitur conftituere parallelogrammum =zquale tri-
angulo B, anzulum habens zqualem angulo C,
- & unum latus zquale retz A. Conflituatur tri~
a4rprimi angulo B, azquale parallelogrammum DEFG,
habens angulum EFG, angulo C, =zqualem|,
producaturque GF, ad H, ut FH, fit zqualis
b3i primi relte A, & per H, & ducatur HI, parallela ipfi
FE, occurrens DE, produ&e in J. Extendatur
deinde ex I, per F, diam:ter IF, occurrensrefte
¢ 3u.primé DG, produttz in K; & ¢ per K, ducatur KL,
parallela ipfi GH, fecans IH, protratam in L,
producaturque EF, al M. Dico patallelogram-
mum LMFH, efle id, quod quaritur. Haber
‘enim latus FH , zquale datz reétz A, & angu-
Q5 primi lum HEFM , angulo dato C, =zqualemn, d cum
angulus HFM, =zqualis fit anzulo EFG , qui
fatus -eft =qualis angulo C: Denique parailelo-
e 43.primi grammam LMFH, ®qualc elttriangulo B, ecam
zquale fit complemento DEFG, quod fa&tum
elt zquale triangulo B. Ad datam igitur reGtam
l‘iincam dato triangulo , &c. Quod erat facicn-

um.

PROBL. 133 PROPOS 43

Ad datam reftam lineam , dato retilineo
®quale parallelogrammum conftituere , in
dato angulo rettilineo.

748 711 (YUamvis Euclides proponat hoc problema ab-
3. folute, non adftringendo nos ad certam ali-
‘ quam
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quam re&tam lineam datam, ut in przcedenti
propof. 44. fecerat; tamen quia in fequentibus
frequenter ufurpatur in data ré&ta finca, placuit
ipfum proponere una cum data re@a linca. Sit
ergo refta data EF , retilineum ABC, & datus
angulus D. Oportet igitur conftrucre ad datam
reétam EF, parallelogrammum zquale re&ilineo
ABC, quod habeat angulum zquatem angulo D.
Relolvatur re&tilincum in triangula A , B, & C.
Deinde triangulo A, 4 zquale parallelogrammuim g ¢4 erimé
conftituatur EFGH , fuper re@amEF, habens an=
gulum F, angulo D, zqualem. Item fuper ro-

¢tam GH, parallelogrammum GHIK , zquale
triangulo B, habeps angulum G, zqualem angu-

lo D. ltem fuper re@tam 1K, parailelogrammum
1KLM, =2quale triangulo C, habens angulumK,
zqualem angulo D ; Et fic deinceps procedatur,

fi plura fuerint triangula in dato ré&ilinco: fa-
¢tuimque erit, quod jubetur. Nam tria parallelo-
gramma conftru®a, que quidem =®qualia funt
rcétilinco dato ABC, conficiunt totumunum pa-~
railelogrammum, quod fic demonftratur. Duao .
anguli EFG, HGK, #4inter fc funt zquales , b 1. prem
cum uterque ‘zqualis fit angulo D. Adaito igi-

tur communi angulo FGH, erunt duo -anguli

EFG, FGH, ¢qui duobus reltis =quivalent, cag.primi
4 zqualcs duobus angulis HGK, FGH; idsoquehi d 1. prow.
anguli duobus etiam reétis zquales crunt. eaua.re ei4. primd
¥G, GK, unam retam lineam efficient. Eadem ’
ratione oftendcmus, EH, HI, unam re®am line-
am _cfficere , proptcrea ?uod duo anguli EHG,
HIK , zquales inter {e

unt , (f cum fint xqua- 34 prim
les oppofitis angulis z&iualibus EFG, HGK.) X
£ & duo anguli HIK, 1HG, duobus funt reftis ga9-prind
xquales. &c. Cum igitur EI, FK, fint paralles

lz; b Itemque EF , 1K, quod utraque parallela hgoprimi
fit retz HG ; Parallelogrammum erit EFKI,
Eodem modo demonftrabitur, parallelogrammum .
1KLM , adjun@um parallefogrammo
conftituere totumunun paratlelogrammumEFL

Ad datam ergo xe&:% lineam EF, dato re&ili= -
S 5 ” © hea
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neo ABC, conftituimus zquale parailelogram-
mum EFLM , habens angulum F, ®zquilem au-
gulo D, dato. Quod erat efficiendum.

S CHOL1I UM
Datis  dusbus “vellilineis inaqualibus , exce[~

fum majoris [upra msinus snquirere.

v VI Sint data reftilinea A, 85 B, fitgue A, majns,

fs & ?Iorttt igitmr indigare, qua magnitudine relilineam

igg.primi A, [uperes veflilineam B , i Fiat parallelogrammum
(4 s 1 guucungue angalo D, aquale majori
veffilineo A  E:r [uper reétem D, parallelogram-
wum COGII, in codem angulo’ D, aquale veclilinee
minorsi B.  Quoniamigitur parallelogrammum CD LF,
[mperat paraiiclogrammum CDGH, parallelogrammo
EFHG o [uferavit quoque figura 4, figuram B,

- vodem parailelogramao EFHG. Quod cft propufi=
tam.

ar. PROBL. 15. PROPOS. 46

- A Data re€ta linza quadratum defcribere.

wi, QIt data reta AB, fuper quam oporteat

;:.’._ ‘ S quadratumn_ defcribere.  EX qA y & ,

s u.prim a educantur AD, BC, perpendiculares ad AB,

fintque ipfi AB , zquales, & conne@atur re@a

CD. Dico ABCD, ‘effe quadratum. Cum enim

¢algrimi anguli A, & B, fint re@i, é erunt AD, BC,

‘ parallclz: Sunt autem & zquales quod utraque

c 33 primi Zqualis fit ipfi AB. lgitur ¢ & Ah, DC, paral-

- lelz funt & zquales: & ideo parallelogrammum

. et ABCD, in quo, cum AD, DC, CB, zqua-

Aes fint ipfi AB, omnesqustuor linez zquales exi-

ftunt; funt autem & omnes quatuor anguli redti,

d34primi cum C, & D, 4 zquales fint oppofitis re&tis A,

B. Quadratum igitur eft A y €X defini-

tione ;' Ac proinde 3 data reta lineas quadratum
deferipfimus. Quod faciendam erat.

: - THEOR.
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LIBER PRIMUS 1y
THEOR. 33. PROPOS. 47. u

. . . . P .

In reftangulis triangulis, quadratum, quod g Yoo Ao
a latere retum angulum fubtendente defcribi- [ wuron ds.
wr, zquale eft eis, que a lateribus reftum £ ,‘.z?%;ﬁz
angulum continentibus deferibuntur , qua- jree LK 0
dratis. f/‘rt;?’l‘(lgﬁ

,,'././. atm lé 27
N triangulo ABC , angulus BAC, fit re- :
&us fu defcribanturque  fuper AB’, AC, ;‘l_"‘.’""
BC, quadrata ABFG, ACHI, BCDE. Dico g4 sri
uadratum BCDE , deferiptum fuper latus
%C, quod angulo re®o opponitur, zquale cile
duobus quadratis ABFG , ACHI , quz fuper
alia duo latera funt defcripta, five hzc duo I2-
tera zqualia fint, five inzqualia. Ducatur enim
re@a AK, bparaliela ipfi BE, vel ipfi CD, fc- b i primi
cans BC, in L, & jungantur retz AD, AE,
CF, BH. Et quia duo anguli BAC, BAG, funt
refti, ¢ crunt re®z GA, AC, una linea rcéta; ciq. prived
eodemque modo 1A, AB, una re®a linea erunt.
Rurfus quia anguli ABF y CBE, funt =quales,
cum fint re&i, fi addatur communis angulus
ABC, dfict totus angulus CBF, toti angulo d s.prem.
ABE, ®qualis; fimiliterque totus angulus BCH,
toti angyulo ACD. Quoniam igitur duo latera
AB, BE ; trianguli ABE, ®qualia funt duobus
lateribus FB, BC, trianguli FBC, utrumque u-
trique, ut conitat ex definitione quadrati: Sunt
autem & anguli ABE, FBC, contenti hifce late-
ribus zquales, ut oftendimus; ¢ Erunt triangula v 4 primi
ABE, FBC, =zqualia. Eft autem quadratum,
feu parallelogrammum ABFG, fduplum trianguli £ 4. priwd
FBC, cum fint’ inter parallelas BF, CG, &
fuper eandem bafin BF : Et parallelogrammum
BEKL , duplum trianguli ABE, qued fint inter -
parallclas BE , AK, & fuper eandem bafin BE, .-
Quare 7 zqualia erunt quadrstum ABFG, & pa- g g, prow;

fallelogrammum BEKL. Eadem ratione often

detur
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detur, zqualia effe quadratum ACHI , & paral-

b ¢ p#imi lelogrammum CDKL. 4 Erunt enim rurfus tri-

TAB. VL.

f& 5

angula ACD, HCB, =zqualia, ideoque corum
dupla, parallelogrammum vidclicet CDKL , &
quadratum ACHI, =zqualia erunt. Quamobrem
totum quadratum BCDE , quod componitur ex
duobus paraliclogrammis BEKL, CDKL; zqualc
eft duobus quadratis ABFG, ACHI. In reétan-
gulis ergo triangulis , quadratum, &c. Quod
demonftrandum  erat., .

§ C H 0L I UM

Si sn quadrato qovis diameter ducatwr, quadra-
tum a diameiro defcriptum duplum erst prediti

quadrati,

In guadrats ABCD, ducatnr diameter AC. Dico
quadrasum diamesri AC | duplam (e gnadrasi ABCD.
Cum enim in triangulo ABC ,, angulus B , relus

ge7.primi [t | G erit quadratum lateris AC , aquale duobas

guadrasis latersm AB y BC. Cum igitsr qmadrata
Jinearsm AB, BC , aqualia fint, quod linea AB,
BC , fint aquales ; erit qmadratum diametri AC

.- duplum cujuslibet illorum , ut quadrati linee AB ,

xlvii,

boc eft, quadrasi ABCD. Quod cft propofisum.
THEOR.'34. PROPOS. 48

Si quadratum , quod ab uno laterum trian-
guli deferibitur, ®quale {it eis, que a reliquis
trianguli lateribus  defcribuntur , quadraus ;
Angulus comprehenfus fub reliquis duobus
trianguli lateribus, rettus eft.

74B. V1, DEtur triangulum ABC, fitque quadratum 14-

fe 7.

teris AC, zquale quadratis reliquorum Jlate-

- fum. BA , BC. Dico angulum ABC, cffe re-

&um. Ducatur namque BD , perpendicularis
4 ad
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ad BA #, & =zqualis re@z BC, conne&aturque k 1. prim
re¢ta AD. -Quoniam igitur in triangulo ABD,
angulus ABD, ‘reus eft ; g erit quadratum re-

&z AD, =zquale quadratis re®arum BA, BD: g4q.primi
Fit autem quadratum re@tz BD, quadrato refiz

BC, zquale, ob linearum zqualitatem. Quare
quadratum rectz AD, quadratis reGtarum BA,

BC, =quale. erit. Cum ergo quadratum reétz

AC, cifdem quadratis re€tarum BA, BC, zquale

ponatur ; 4 erunt quadrata rc&tarum AD, AG, gy, promd
inter fe ®qualia, ac proptcrea & re@z ipfe AD, *
AC, =quales. -Quoniam igitur latera BA, BD;
trianguti ABD, xqualia funt lateribus BA , BC,
trianguli ABC; bulis AD, oftenfa eft zqualis

bafi AC ; s erunt anguli ABD, ABC, zquales: i 8.promd
Eft autem angulus ABD, ex conftruétione reftus. “
Iyitur & angulus ABC, reétus . erit. Si igitur
Fuadratum , quod ab uno laterum trianguli de=
cribitur, &c. Quod demonftrandum erat. )

X *
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EUCLIDIS
-2 ELEMENTUM

in £ Laem

~Nomle ‘)r ,‘ab"

S dw{ SECUNDUM.:

Vra bl Soge b .

L e Git Exclides [ecunde bec libre de petertiis
linearsom reflarwm , snquirends , quanma
fim O quadrasa partism cujufvis linee
vefls dsusfa, Cparaliclogramma reilan-

g¥la [ub partibus ejufdem linea dsuifa comprebenfa,
saminser (¢, quams cowspararacum quadrato totsxs linea
c. Oued mt commode exequarwr, explicat prixs
duabus definstionibus duo ad ea , que demonfiranda

[uns, redle smeligenda maxime necelaria.
DEFINITIO L

Omne parallelogrammum reétanzu’um con-
uneri dicitur fub reétis duabus lincis, que
re€tum comprehendunt angulum.

HA: definisione exponit, (ub qusbusrelss lineis comti-
neridicasur parailelogrammum quodcunqgue relan-
gelms: Es quid fie, paraliclogrammsm continers [4b
duchus lineisre@is. Quod us smelligasr , explicana:om
promum oft, Parallelogrammum iliud dici reungulum
n ] XS
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cujus omnes anguli [umt relli. Cujus quidens due .22 K.<
tanium [unt geners.  Quadratwm, ¢ Aliere parte % OIS
longius. In bis enim omnes anguli fums veli, “ "

) h . o Faad o 800d lnoay
perfpicunm et ex eorum definsssonibus. In omnms ;] S oft
porro Parallelogrmo s fi unns angulus dumaxat .‘7"‘#"6"‘“{
detur reltus , erum € religui tres meceffario relti. € <é.4a":

Sit enim in parallelogrammo ABCD , angulus A3’y 4“;},'{ NP
redlus. Dico reliquos tres angulos B, C, D, re- ¢ 8. “t
Hos quoque effe. Nam cum pavaliels fim AD,
BC, acerum anguli A, o B, imerm duobu“a”’pjd_
reflis aquales: At angulus A, retuseft, ex by~
pothefs.  Iguur <& B, reflus erit. ~ Quoniam vero
b quiliber fuo oppofito eft aqualis , ut angulus A Jb3spried
angulo C, ©° angulus B , angule D ; erum ¢
anguli Cy O D, reit. £ ".7, ceae
Dicis itaque Euclides , quodlibet parallelogram- ) Faar 2
mnms relangulum contineri [ub duabus retis lineis, ",‘,“:}7"‘(~ o~
gue unum cjus angulum rectum comtsment, Ut pa-] C::é-:-“»., 4’"
rallelogrammum reftangulum ABCD , cominers, . . ¢ ¢4 5, -
dicitur [ib duabus lineisrectis AB, AD; vel [ub AD,
DC; vel fub DC, CB', veldenique (b AB, BC:
quonsam quelibet hujulmods dus linee exprimsunt totams
parallelogramms magnitudinems, una quidemwt AB,
vel DC, ejus longstudinem, altera vero, wt AD,
vel BC, ejus latuudinem. Unde expreffis duabus
lineis , que argulum rectums continent in parakelo=
grammo reftangulo , fatim to1a ejus quantitas conci-
piwr o imelligitirque , longitudo nmimsrum , atque
latitude.  Accedst etiam, gquod ex motu smaginarse
xnius linea in alterams hujufmods parallelogrammume
sonficstnr.  Si namque animo concipiasur reita AB,
deorfum [ecundum reflam AD, moveri in tranfver-
fum , isa ut femper angulum reltum cum AD, con-
Rissas , donec punitum A , ad punfium D, o
puniinm B, ad punllum C, pervemias, defcripiums

it

o Tt e
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eris sotsrm parallelogrammum ABCD. Idem fiet,
fi AD, ponatur movers tranfverfum [ecundum re-
fom, AB, e, Quamobrem jure optime [ub
salibus duabus liness rectis continere dicitur parallelo-
grammum reflanguluns.

" Itaque parallelogrammum reitangulum; quod [ub
“duabus reflis liness comtineri dicitur , erit illud,
‘enjus duo latera circa wnum angulum rellum equalia
Jumt duabus illis reltis lineis, utrumgque utrigue. Ut

7.4, V10, porallelogrammum relangulum fub redlis E, o~ F,

9

conmtensum , erit sdem , quod parallelogrammum
ABCD : queniam hatus AB , «quale el rella E,
¢ latus AD, refle F.

“Per[picuum autem eft ex ditis | parallelogram-
wum rellangulum contentum [ub duabus lirieis aqua-
libus effe quadratum.  Cwm enim qualkibet illarum
Winearum aqualium aqualss fit linea ypoﬁm, erunt
emnia quatuor parallelogrammi veftanguli latera
aqualia.  Quare ex definitione quadrats , quadra-
s cvit.

R Tiem menifellum e i dua refle linee aliis
*

duabsis rellis lineis aquales fuerine , wtrague wirigue,
voltangulum parallelogrammum [ub prioribus duabus
comprebenfum , aquale effe ei, quod [ub duabus po-
Persoribus comprebenditur , parallelogrammo reitan-
gulo: quoniam € anguli, @ latera unins aqualia
Junt & angulis, ¢ lateribus alterins.  Quodtamen
facile hac etiam ratione demonfirars poeff.  Sins

z48.ym 7¢(1a AB, BC, aquales rettis DE, EF, utraque

fs 1.

strique. Dicoparallelogrammum rettangulum ABCG ,

“somentum [ub AB, BC, aquale eff¢ parallelogram-
mo reftangulo DEFH, comento fub DE , EF.

Dudlis etemsms diametris AC, DF, cum latera AB,

BC, srianguli ABC, equalia fint lateribns DE,

EF, trianguli DEF, ©* anguli B, ¢~ E, q;«a—

es,







L
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les, mempe vecli 5 cerumt triangula ABC, DEF, c 4 primi
‘aqualia. ~ Eadems vatione aqualia crumt triangula
AGC, DHF. Quaretotaparallelogramma ABCG ,
DEFH, agualia erunt.

Obiter quogue monendus mibi keétar videtur, Eu-
clidem in hoc fecundo libro o € in alits, qui fe-
quuntur o parallelogrammum reftangulsom a'ppellarc
[impliciter veilangulum; quod edam cateri Geometra

. obfervant, ita ut nomine reflanguli perpetno imells-
gendum fit parallelogrammum reitangulum.  Rurfus,
ne toties ezdrws litera repetantur o folent Geometra
exprimere parallelogrammuns tam reftangulyum , quans
non rectangulum dusbus duntaxas literis, que per i
diametriom opponumyr.. . Ut appofisum parallelogram- ;‘A;B'l{' Tx
mum appellare AC, vel BG. :

DEFINITIO IL

In omni parallelogrammo fpatio, unum-
‘quoulibet eorum , qua circa diametrum illius
?unc, parallelograminorum, cum duobus com-
plementis, Ghomon vocetur. .

lN parallelosrammo  ABCD , five reflangulum 1 4p pint
slind fit, frve non, ducatur diameter, AC, ex fig. 3,3+
cujus pan:to quolibet G, ducantyr vela EF, HI,
parallcle lateribus parallelogrammi, ita vt parallelo-
grammum divifum [it in quatser parallelogramma, "
guorum dno EH , IF , dicunisr effe circa diame-
trum , alia vero dwo BG, GD, complementa , ut
manif:flums et ex ultima  definitione prims lib.
Itague fizwra compofita ex parallelogrammo wrolibet
civca diametrum , ut ex IF, una ¢om duobus com- -
“plementis BG, GD', qualis eft fisure EBCDHGE,

, .t

quam tampleﬁimr circumferentia KLM , dicitsr RN
. Gnomon.  Eadem ratione fiyura FDABIGF
J Comt~
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. compoﬁtla ex parallelogrammo - EH , circa diames
trum , O duobws complementss BG, GD, Gnomon
appellabitur. v .

<

i THEOR 1. PROPOS. 1

Si fuerint due recte lincre, feccturque ipfa-
Tum altera in quotcunque fegmenta: Retan-

ulum comprehenfum fub iilis duabus rectis -

mneis , equale eft eis , que fub infeétr, &
‘gmhbe‘t fecgmentorum comprehicnduniur, re-
‘Ctangulis.

. 4. uomodocunque in quotlivet {tzmenta BD,
4 Eq, EC. Dicc(l) reétangulum fubjA, & B2,
comprchenfum zquale cfle omnibus reltangulis
fimul fumptis, que fub lineaindivifa A, & quo-
libet fegmento comprehenduntur , nempe rectan-
gulo fub A, & BD; Item fub A, & DE; Item

fub A, & EC, comprchenfo.
Reétansulum enim BF, comprechendatur fub
A, & BC, hoc eft, reéta GB, ®qualis fit rectz
A. Quod quidem fiet, fi erigantur ad BC, duz
-~ - -pérpendiculares BG, éF, ®quales re¢te A, du-
228 primi caturque tcéta FG. Nam recte .BG, CF, apa-
rallcle erunt , ob rectos angulos B, C: Sed &
b 1. pron.' b ®quales inter fe funt, quod utraque re¢te A,
c33prmi zqualis ponatar. ¢ Igitur erunt quoque FG,
'B%, paralicle , ‘& e=quales inter fe : ac proinde
-re¢tangulum crit BF, contentum fub A , five
-GB, & BC, ex defin. 1. hujus lib. Deinde ex
D, & E, ducantur re¢te DH, E, parallelz ipfi
.BG, vel CF. Itaque DH, EI, cum parallele
dgo.primi fint ipii BG, dinter fe quo%ue parallelz erunt.
"Rurfus czdem, cum ex conftrutione paraliclo-
¢34.prim gramma fine BH, BI, ezquales erunt rc&z BG,
" ac propterea reéte A. Quoniam igitur recta BG,
. : - -®qualis

743,?11; ‘SInt dux re®z A, & BC, quarum BC, fecctur
D
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aqualis eft reGte A, erit re&angulum BH, com-
prehenfum fub infecta, linea A, & fegmento BD: .-
Eadem ratione erit re&tangulum D!, comprehen-
fum fub A, & fegmento DE. ltem rettangu-
lum EF, fub A, & fegmento EC. Quare cim
reétangula BH, DI, EF, ®qualia fint toti re~
¢tangulo BF ; perfpicuum ety re¢tangulum com- ..:
prehenfum fub A, & BC, =zqualeefle reétangulis
omnibus , quz fub A, & fegmentis BD, DE,
EC, comprchenduntur. Si ergo fucrint duz ge-
&z linex, feceturque ipfarumaltera, &c. Quod
“erat oftendendum. _

"THEOR. 2. PROPOS. 2. i

Si refta linea fefta fit utcunque : Reétan-
gula, que fub tora, & quolibet fegmento-
rum comprehenduntur : equatia funt e1, quod
a tota fit, quadrato. T

RE&a linea AB, dividatur utcunque in C, duas 7.48.pm.
in partes. Dico duo re@angula comprehenfa fe 5.

fub tota AB, & fegmentis AC, CB, fimul

fumpta, zqualia effe quadrato totius lince AD.

¢ Defcribatur cnim AD, quadratum lincz AB, ¢ 46, prims

& ex C, ducatur CF, parallela reéte AE, wcl

BD, quz 4 zqualis erit re@eAE, boc t, reéte agq promi

AB, cui zqualis eft re¢ta AE, cx ddfinitione

quadrati. Quoniam igitur recta AE , zqualis

eft retz AB, erit reftangulum AF , comprchen-

fum fub tota AB, & fegmento AC. Similiter

erit re¢tangulum CD, comprchenfum fub tota

AB, & fegmento CB. Quare cum tctangula

AF, CD, =zqualia fint quadrato AD, perfpicuum

eft, reGtangula comprehenfa fub AB, & fegmcen-

tis AC, CB, =zqualia cffe quadrato lincz AB.

Si igitur reta linea fe&a fitutcunque, &c. Quod

demonftrandum erat. o
Aliter. Sumatur re®a D, =zqualis reGz. AB-TAB PRI,

-Quoniam igitar AB, divifa eft in' C, erit rectan- fg- 6. -

Fa gulum
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_. - Bulum comprchenfum fub infefta D, & re&a
b 1y fay AB, hoc eft, quadratum re&tz AB, 4 zquale
- duobus Treftangulis , quz comprchenduntur fab

- D, infe&a, hoc cft, tub AB, & fingulis fegmen-

A= tis AC, CB, quod eft propofitum. |

Ut" 4 < - v

SORRASA A THEOR. 3. PROPOS. 3.
hana St retta linca fefta fic utcunque : Reltan-

"_’6. gulum fub tota , & uno figmentorum com-
. ‘s, prchenfum wmquale cft & ilit, quod fub feg-
y e mentis comprehendiur , rectangulo , & illi,

IR A ﬂuod a predi¢to fegmento deferibitur , qua-

g

2 - rato.

-

7° T4 pil. Y Inea re&ta AB, divifa fic utcunque in pun&o

fz 7- 8 C. Dico reétangulum comprehenfum  {ub

tota AB, & untrovis feomento, ut AC, (five

hoc fegmentum majus fit uti in fig. 7. five mi-

nus uti in fiz. 8.) aquale effe rectangulo fub

fegmentis AC, CB, comprehenfo, & quadrato

prioris fegmenti athiinpti AC. Conftituatur enim

quadratumm diéi fegmenti AC, quod fit AD: &

ex B, educatur Bi, parallela ipli AE, donec

cocat cum ED, prowracta in F. Qluoniam igitur

AE, refta, recte AC, xqualis dt, ex quadrati

definitione; erit re¢tangulum AF, comprehenfum

fub tota AB, & fgmeato AC. Rurlus, quia

c recta CD Yy cadem ratione aqualis oft reéte ACS

erit rectangulum CF, compreaentinn fub fegmens

Jtis AC, & CB, Cum igitur reétanguium AF

zquaie fit quadrato AD, & rcétangulo CF ;5

liquido centtat, retangulum fub AB, tota, &

cgmento AC, comprehentum ofle wcquale reétan~

- gulo comiprehenfo iub fegmentis AC, CB, &

quadrato prxdi¢ti fcgmentt AC. Itaque fi reéta

lipea feQa fit utcunque, &c. Quod erat often~
dendum. Lo

2427l Aliir. Accipiatur reéta: D, wqualis fegmento

fe.9.  AC. Quoniam igitur retla AR, divifa cft in C,

4 . eric




- oppofitis_lateribus GH.

LIBERSECUNDUS. 8

erit re®angulum comprehenfum fub-D, & AB;,

hoc eft, iﬁg AB, & AC, a zquale reétanguio 4 1. £,
fub D, & CB, hoc ¢ft, fub AC, CB, & re-.
@angulo fub D, & AC, hoc eft, quadrato feg-

mensi AC, Quod eft propofitum.

THEOR 4 PROPOS. 4 4

Si refta linea fefta fit utcunque : Quadra-
tum , quod a tota defcribitur, equale et &
illis, que 4 fegmeniis defcribuntur, quadra- ™
tis, & ei, quod bis {fub fegmentis compre-
henditur , reétangulo. S

RE&a linea AB divia fit utcunque in C. Di- 148 p2p
co quadratum totius rectz AB, zquale effe 4. 1o, '
quadratis fegmentorum AC, CB;, & reftangulo

. comprehenfo bis fub fegmentis AC, CB. De-
fcribatur enim fuper AB, quadrstum AD, duca- 4 f/.',-./}.
turque diameter BE. Deinde ex C , agatur r

, paralicla re&tz BD, fecans diametrum in - - * !
G, pun&o, per quod rurfus ducatur HI, paral- ,
lela rectz AB. Eritquequadratum AD, divibm « ¢ -
in quatuor parallelogramma. Quoniam igitur tri-
anguli ABE, duo latera AB, AE, zquaha funt; ~
a crunt duo anguli ABE, AEB, zquales : At Ul o o orimd
b ues anguli ABE, AEB, BAE, trianguli ABE, b,{‘{w
duobus re&is funt equales, & bAE, re@Gus eft.

" Reliqui ergo duo anguli ABE , AEB, femire&i

crunt. Eadem ratione oftendes anguios DBE,
DEB, femirc&os effe. Quia ergo anguliquoquetres
trianguli EFG, ¢ zquales funt duobus roctis, & gy sppms
angulus EFG, reftus eft, 4 cum fit zéualis re®0 39 prums
D, externus interno; nec non FEG, oftenfus
femirettus ; erit & reliquus EGF,. femire@us ¢
ideoque zqualis angulo FEG. Quare e zqualia ¢ ¢
crunt latera EF, FG: ‘tgz -cum fint- f&qualia 34 prom
s HE, erit parallclogram-
mum FH, quadratum, cum omnia ejus latera
L ’ ¥ 3 - fing

H l(lu‘
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. fint zqualiz, & omnes anguli redti; propterea
v, - quod exiftente uno angulo retto, nempe FEH,
' . vel F, in -parallelogrammo IFFH, omnes quatuor

re@i funt, ut ad defin. 1. hujus lib. demonfiravi-
mus. Eadem ratione quadratum erit CI.  Qua-
mobrem CI, FH, quadrata funt fegmentorum
g34primi AC , CB, quod latus HG, ¢ zquale fit recte
. AC. Reétangula quuque AG, DG, compre-
henfa crunt fub fegmentis AC, CB, propterea
ﬂuod CG, GI, =zquales funt rettz CB, ob qua-
raum Cl: & FG =zqualis re¢te GH, ob qua-
b34primi dratum FH, hoc ef, 4 rete AC. Quocirca
cum quadratum AD, aquale fit quadratis CI,
FH, & reQangulis AG, DG; conftat quadratum
AD, totius linee AB, zqualc effc quadratis feg-
mentorum AC, CB, & rectangulo comprehcnio
fub citdem {egmentis AC, CB, b's fumpto. lIgi-
tur fi reta linea fecta fir utcunque, quadras
* tum, quod 3 tota dcferibitur, &c. Quod de-
monltrandum. erat.

T4B 711 Aliter. Quoniam re@ta AB, divifa it in C,
fz. a1, erit quadratum totius AB, =quale refanguiis,
i a. fee. quz fub tota AB, & fegmentis AC, CB, com-
prehenduntur: Rectangulamautemfub AB, AC,
'k 3. fee. comprehenfum, 4 zquale it reétangulo compre-
fo fub AC, éB, & quadrato fegmenti AC:
Item retangulum fub AB, CB, comprchenfum,
&quale clt re¢tangulo fub CR, AC, comprchen=
"+ “fo, & guadrato f{egmewi CB. lgitur quadratum
 recte AB, mquale etiam elt quadratis fegmento-
rum AC, CB, & rectangulis tub AG, CB, &

fub CB, AC. Quod eft propofitumn.

COROLLARIUM L
e ', Hinc manif@um eft, parallclogramma circa dismetrum
quadrati_efle . quadrara, ‘ ; . :
Y COROLLARIUMIL
* Sequitur etiam ex demonitratione hujus propoft 4

diamatrifth - cujufvis 'quadrati- dividers “cjus angulos bifa«
T o - riam,

a
!
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siam. Probitum enim fuit engulos AEB, DEB, «ffs 74B.0711

femirc@os , uti angulos DEB, & DBE. .

THEOR 5. PROPOS. .

Si re€ta linea fecetur in @qualia, & non
®qualia: Reétungulum fub inmqualibus feg-
mentis totius comprehenfum , una cum qua-
drato, quod ab intermedia feétionum ;" &-
quale eft ei, quod a dimidia defcribitur g
quadrato. S

Ividatur re&a AB, bifariam in C, & per

fe. o,

\

TAB.VIIX

inzqualia in D, ut fc@ionum intcrinedia fit £z, 1a,

-te@ta CD, qua nimirum dimidia CB, minus Jeg»

mentum DB, fuperat, vel quamajus fegmentum
AD, dimidiuin AC, cxcedit. Dico reftangulum

fub fezmentis inxqualibus AD; DB, comprehen-

fum, una cum quadrato reétez CD, qua inter
duas eft fcétiones, aquale etle quadrato dimidie
CB. Deferivawur enim CF, quadratum fuper dis
midia CB; & duéta diametro BE, ducatur exD,
reéta DG paralicla reéte BF, fecans diametrum
BE, in H, puncto, per quod ducatur re&te BC,
parallela IK: ftem ex A, reéte CE, parallela
AL, fecans [K , produétam in L. Erunt igitur
per corollar'um 1. precedentis prepof, DI, KG,
quadrata, ilcoque DH, reita reéiz DU, xqua-
lis: a Eft autem & KH, ipfi .CD, =zqualis.
Quare rectanzutum AH , comprehendetur fup

AD, DB, & K¢, erit quadratum rote CDj - ..

Probandumn itaque: clt., reétangulum AH, una
cum quadrata KG , ®quale etle quadrato CF.

a 3 4.primd

Quoniam erso 4 complementa €H, FH, ®qualia b4g. primi

funt; fi addatur commune quadratum DI, erit
paraliclogrammum DLV, parallelogrammo CI,

®quale: ¢Eft autem & AK, eidem Cl, zquale, ¢ 36, primi

%jod.& ‘bafes AC ;- CB, =zquales fiot.  [gitur
F, AK, =qualia ctiam inter fe crunt: quibus
commune apponaturC H,erit gnoman MNO, reétan-
gulo AH zqualis. Quo;irca CLBL gnomowu MI\'%C,
: . 4
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& quadratum KG, =qualia fint quairato CF;
erit & rectangulum AH, una cum gquaaratc KG,
zquale eidem quadrato CF. Si re<ta crzo linaa
fecetur in zqualia, & non zqualia, &< Quod
oft:ndeadum erat.

THEOR. 6 PROPOS. ¢

Si refta linca bifariam fecctur, & il
reéta quedam linea in reftum aljiciawr,
Rectingulum  comprehenfum {ud wra cum
adject1 & adjecta, una cum quuirzo 2
dimidia, =xquale eft quadrato a Laca, cuwe
tum ex dumidia, tum ex adjecta componi-
tur, tanquam ab una, defcripio.

Ecetur re¢ta AB, bifariim in C, & ¢i in re-

&um addstur BD. Dico redinguium come
prehenfum fub tota compofita AD,; & DB. ad-
Jecta, una cum quadrato dimidiz CB, z1uzle
effe quadrato linez CD, quz « cimiia Cif, &
adje&za BD, componitur. D:ferisat:e namcue
CE, quadratum fuper CD, & ducta damaaro
DF, ducatur ex B, reita BG ., paralleia etz
"DE, fecans d:ametrum DF , 1n H, puncto, per
qued agjatur 1K, paratlela reitz CD @ lrem ex
A, ducatur recte CF, paralieia AL, fccans IK,

:* productam in L. Erunt ijitur per corollarumiI.

€ 34 prim:

propof. 4. hujus lio. BI, KG, quadrata, idcog.e
re¢ta DI, reétz DB, aqualis @ a Eft autermn &
KH, re&z Ci3, 2zqualis. Quare retangulum
Al, comprehendetur tub re@t’s AD, DB; & KG,
erit quacratum re@z  CB. Probandum itaque
eft, rectangulum Al, una cum quadrato KG,
zquale eflc quadrato CE. Quoniam ergo paral-

b36 primi leiogrammum AK, szquale el parallelogrammo
c43.2rmm CH, quod bales AC, CB, zquales fint: ¢ Eit

autem & paraliclogrammum HE, eidem CH, zquale,
<complementum complemento ; erunt AK, HE, =~
qualia inter fe. Addito ergo copumuni Cl, eritrectan=

i gulum
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gutum Al , gnomoni MNQ, zquale. .Quocirca
cum gnomon MNO, & quadratum KG, quadra-
to CE, fiut zquaiia; erit & retangulum Al,
una cum codem . quadrato KG, ¢idem quadrato
CE, zquale. Itaque fi reta linea bifariam fece-
tur, & ilii re¢ta quzdam linea in reQum adjicia-
tur, &c. Quod erat demonftrandum.

THEOR 7  PROPOS. 7

Si refta linea fecetur utcunque ; Quod 2
tota, quodque ab uno fegmentorum, uytra-
que fimul quadrata, ®qualia fone & ilii,
quod his fub tota, & difto fegmento cum-
prehenditur , reftangulo , & illi , quod a
reliquo fegmento fit, quadrato.

SEcctur recta AB , utcunque in C. Dico qua-

vij.

v

1A%V

dratum totius AB, & quadratum fegmenti £y .4 1.

five majoris , five minoris AC, zqualia efle re-
¢tangulo bis comprehenfo fub tota AB, & difto
fegmenio AC, una cum quadrato reliqui- feg-
menti CB. Defcribatur enim fuper AB, quadra-
tum AD, & du@a dismetro BE, ducatur ex C,
recta CF, paraliela re@z AE, fecans diametrum
in pun&o G, per quod agatur HI, parailcla re-
¢tz AB. Erunt igitur per corollarium 1. pro-
pol. 4. hujus lib. CI, HF, quadrata: & quia
re€ta GH, @ zqualis cft rez AC, erit HF,
quadratum fegmenti AC. Rurfus quia AE, z-
qualis eft ipfi AB, erit reCtangulum AF, com-
prehenfum fub tota AB, & fegmento AC. Ea-
dem ratione re®angulum HD', comprehenfum
crit fub eifdem reétis AB, AC, qéod re&tz DE,
EH, zquales fint rectis AB, A

AD, . Quoniam igitur re@angulis AF, FI,
una cum quadrato CI, hoc eft, gnomoni KLM,
una cum quadrato CI, mquale et quadratum
AD; fi apponatur commune quadratum HF,
erunt quadrata. AD , Ii?IF » ®qualia xo&mﬁu;‘js
. 5

H

» Ob quadrata.

834.primi

R
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AF, DH. (quorum {4uodlibet comprehenditur fub
tota AB, & fegmento AC,) una cum Cl, qua-
drato reliqui fegmenti CB. Si igitur re¢ta hnea
fecetur utcunquey &c. Quod erat demonftran-
dum.

i THEOR. 8 PROPOS. 8

Si refta linca fecetur utcunque : Rettan-
gulum quater comprehenfum fub tota, &
uno fegmentorum, cum eo, quod a reliquo
ftgmento fit, quadrato, ®quale eft ei, quod
a tota, & difto fegmento , tanquam ab una
linca defcribitur, quadrato.

Tap vl Clt re&a AB, in C, divifa utcunque. Dico
fg 1607 reftangulum quater comprehenfim fub AB,
- & fegmento five majore, five minore CB, una
cum quadrato reliqui fegmenti AC, =zquale efle
quadrato linew, quz ex re®a AB, & difto feg-

mento CB, componitur. Producatur cnim AB,

verfus dictum fegmentumCB, ad D, fitque BD,

retta equalis fegmento CB; & fuper tota AD),
quatratum defcribatur AE.  Duéta auten divme-

tro DF , ducantur BG , Cl, parall Je ipfi DE,
fecaates diametrum in H, K, punctis, per que
aucantur LM, OB | paral'ele ipli AD, quxe fe~

cent priores paraliclas in N, Q. FKErunt i itar

per corollarium 3. propof. 4. inyus lib. OI 4

NQ, BM, LG, CP, circa diamctrum DE, cus-
ag4pron drad. Kt quia OK , s zqualis cit rette AC,
b34pron erit O, quadratum fegmenti AC. Rurfus 4 quia
NH, zqualis cft re&tz CB, crit NQ, quadratum
feginenti CB, ideoque quadrato BM | zquale,

cum reétz C1’3, BD, zquales fint.. Quare rolte

BH, HQ, zquales {funt fegmento CB; atque

adeo duoreftanguta AH, LQ, comprehenfacrunt
e34primt fub AB, & fegmento CB, ¢ cum LH, fit zqua*
lis re@z AB. Eadem ratione erunt duo-reétan-

gula NG, HE, comprehenfa: fub AB, & CB,

. N cum
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cam NH, HM , re&= 4 zquales fint re@is CB, d34frind

BD; & re¢tz GH, EM, re@e FL, hoc eft, re-

&z LH, hoc .clt, re¢tz AB. Et quia quadrats -
NQ-, BM, azqualia funt; fi addatur commune - .-

KG, erunt BM, KG, fimul zqualia reQsngulo
NG. Quapropter %xinquc reCtamgula AH, LQ,
HE , BM, & KG, goomonem RST, compo~
nentia , zqualia funt re@angulo quater compre=
henfo fub reéta AB, & fegmento CB. Cum
igitur gnomon RST , & quadratum OI, zqualia
fint quadrato AE ; crit rectangulum quater com=
prehenfum fub data re&a AB, & fegmento CB,
una cum quadrato reliqui fcgmentieRC » ®quale

uadrato lince AD, compofite ex AB, & di&o ... »

Yooy

V)

e

R

egmento CB.  Quamobrem , fi retta linea feces 3. . Sun.. vy

tur utcunque, &c. Quod demonftrandum erat.

' e~ »/l‘ as#
IRAC Pl

THEOR.9. PROPOS. o -‘769"4 Z

—

.’—.‘4"J e -
e, 3

! - - . . - ’/.. Ve 4 .
Si refta linea fecetur in ®qualia, & nen /

®qualia : Quadrata, que ab inequalibus to-
tius fegmentis fiunt, {imul duplicia funt, &
ejus, quod a dimidia, & ejus, quod ab:
intermedia fe¢tionum fic, -quadrati.

SEcctur reéta AB, bifariam in C, & non bifa~ r4p gz

riam in D. Dico quadrata fegmentorum inz- g
alum AD, DB, fimul dupla efle quadratorum

imul, quz flunt ex dimidia AC, & ex intermes
dia fectionum CD. Educatur enim ox C, ad
-AB, perpendicularis CE, quz fit 2qualis Jl'mi-
diz AC, vel CB, ducanturque retz- EAY, EB.
Deinde ex D, ducatur quoque ad AB, perpendi
culatis DF , fecans EB, iv- pun@o F, per quod
ducatur FG, pandliela ipfi. AB, fecans CE, in
G, ducaturque tandem AF. ‘Quoniam igitur #a
triangulo ACE , latera -CA . CE, -2qualia funt;

.18.__

t

= erunt anguli CAE; CEA, mquales: Eft ‘sutem , 5. prind
angulus ACE , reftus: Reliqui -igitur 5 anguli bi‘-l-'ﬂ

alium re€tum conficient, ideoque AEC, fennre-
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0.2 @us. erit. :Eadem . ratione angulus BEC, femi-
rectus erit; ac propterea totus AEB, re&us. Rur~

eag primi fus, quia trianguli FGE , angulus EGF, ¢ zqua-
d3sprime lis eft re@o ECB, externus interno; « erunt reli-
qui duo anguli uni retto zquales : Oftenfum au-

tem eft, angulum FEG, efle femirettum. Igitur

& EFG, femirectus erit , propreteaque angull

0 6.prmi EFG, FEG, ®quales erunt, ¢ ideoque & laters
EG, GF, =zqualia inter fe. Eodem modo often-

detur, in triangulo BDF , latera BD, DF, efle
aqualia. Nam angulus FDB | eft reétus, & B,
femirectus, &c.  Itaque cum in triangulo ACE,

f 47.prémi angulus . C, rectus fic, ferit quadratum lateris
AE, =quale duobus quadratis lateram AC, CE:

Atqui hzc duo quadrata inter fe funt zqualis,

quod & linee AC, CE, zquales fint. Igitur
quadratum lateris AE, duplum erit quadrati la- -

.. v teris AC, Rurfus, quia in trisagulo EGF, an-
g47primi gulus G, rettus eft,  erit quadratumlateris EF,
© zquale duobus quadratis laterum EG, GF: At
duo hzc quadrata inter fe zqualia funt, ob z-
qualitatem linearum EG, GF. Igitur quadratum

lateris EF, duplum erit quadrati lateris FG, hoc

b 34 primd el , quadrati lince CD. Eft enim CD, 4 refa
etz FG, zqualis; cum CF, fit parallelograms.

mum. Quare dun quadrata re@tarum AE, EF,

.+« odupla funt duorum quadratorum linearum recta-
©,, . mum, AC, CD: Sunt autem duoquadrata rectas
i"_’,;,‘,’,, sum AE, EF, iau}-ualia quadrato retz AF; &
quadratum reétz ALF , =quale duobus quadratis
re¢tarum AD, DF. Igitur & duo quadrata re-

é&arum AD, DF, dupla funt duorum quadrato-

rum re€tarum AC, CD: Atqui quadratum redta

DF, =zquale eft quadrato rectz DB. Oftenfum

enim eft re@tas DF, DB, efe quu)alcs. Quare

duo quoque quadrata reGarum AD, DB, feg-
mentorum inzqualium , dupla funt quadratorum
rearum AC, CD, dimidiz linee, & interme-

(e o . 9i€ feQionum. Si ergo reQa linea fecetur in -
Lo &y qualia, & non zqualia &c. Quod crat demon-
7 feandum. | . e :
. . | ) THEOR.,
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THEOR. 10. PROPOS. 10." «x

Si reéta linea fecetur bifariam , ‘adjiciatur =
autem ei in retum quepiam refta linea:
Quod 4 tota cum adjuntta, & duod ab ad-
junéta , utraque fimul quadrata , duplicia
funt, & cjus, quod a dimidia, & ejus),
quod a compofita ex dimidia & adjunéta;

-tanquam ab una , defcriptum fit, quadrati,

SEceturre&aAB, bifariam in C, ‘& ¢f in reQum T48.1X.
addatur BD.  Dico duo quadrata tetarum fyg. 1.
AD, BD, fimul dupla cfic quadratorum fimul,

quz ex rettis AC, CD, defcribuntur. Super  ix
AB, enim cx C, waigaur perpendicularis CE,

qua fit zqualis dimidie AC, vel CB, & jun-

gantur re@e AE, EB. Per 15, deinde ‘educatur

DF, ipfi CF, parallela, occurrens refte EB,
protractz in G, & per E, ducatur re@tz CD,
parallela EF, f{ccans DF, in F, jungaturque re-

&a AG. Oltendetur jam, angulum AEB, effe
retum, ut in precedenti propof. & CEB, femi-
Teétum ;3 « ideoque cius siternum EGF, {emire='g, 0 0rin
¢tum queqie ; 1ul?.(t antem angulus Fy rectus, ;;%;':":

“cum in parallelogrammo CEF, retto angulo G,

opponatur. « lyitur & reliquus FEG, femireétus c3s primi
eiit , & propterea ipfi EGE, wqualis. Quare =~ °

-arete KN, FG, angulis FEG, EGE, oppalite, d6. prime
-zquales qumi');c erunt.  Fadun arte oftendes

rettas BD, DG, cffe mquales, propterea quod

“angutus BDG, fit reétus, & BGD, femirectus,

. &ec.  Quoniam gitur quadratum reéie AE, e 2= ¢
-quale ft quadratis azqualibus rectarum’ xqualium
-AC, CE; erit quadratum ré¢te AE , duplum

47.primi

quadiati re¢te: AC. Rurfus quia quadratum re~

"¢z EG, Pf"‘%u:dmzis xqualibus re¢tarum zquali- £ 47. prims
1

.um EF,

zquale cft , erit quoque quadra-

-tum reétz FG, duplum quadrati reétz EL, hoc

[¥}

“elty reéte CD, g cum CD, recta zqualis fic re= g 34 prhmd
- Hed
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&z EF. Duo igitur quadrata reétarum AE,

EG, dupls fupt quadratorum ex rettis AC, CD,

_ defcriptorum.  Atqui duobus quadratis rectarum

h4y.primi AE “EG, zquale elt b quadratum redtz linez

AG; & quadrato re¢tz AG, zqualia funt duo

quadrata , que ex duabus lincis rectis AD, DG,

defcribuntur. Quadrata ergo rectarum AD, DG,

dupla funt quadratorum ex reétis AC, CD, de-

fcriptorum. Cum igitur quadratum reéte bG,

zquale fir quadrato refte BD ; erunt quoque

‘quadrata reétarum AD, DB, dupla quadratorum,

?uz ex reitis AC, éD, defcribuntur. Itaque

.. . f1re&a linca fecetur birariam , &e. Quod often-
~ dendum erat.

. PROBL 5. PROPOS. 1r.

Datam re€tam lineam fecare, ut compre-
Jhenfum fub tota, & altero fegmentorum
re€tangulum ;, zquale fit ei, quod a reliquo
fegmento fir, quadrato.

TAB. IX, DAta fit recta AB, quam fecarcoportet in du-
figo 3. as partes, ita ut rectangulum comprelicafum
- fub tota AB, & altro ejus fegmento, ncmpe
minori , xquale fit quadrato reliqui fegmenti,
‘nimirum_majoris. Delcribatur ex AB, quadra-
tum AC, & divifo latere AD, quod cum linea
"data AB, angulum re¢tum cfficit, bitariam in E,
"jungatur rc¢ta EB, cui ex EA; produta zqua-
lis fumatur EF ,.& ipi AF, abfcindatur ¢x reéta
"AB, data zqualis AG. Elt enim AB, major,
* 'quam AF. Nam cum EB, fit zqualis ipfi EF,
saeprimi cx conftru@tione ; a fint autem latera AE, AB,
" majora latere EB; Erunt quoque reétz EA, AB,
“majores refta EF: ac proinde ablata commuai

AE, reliqua AB, major crit, quam reliqua AF.

Dico re@am AB, feGam eflc in G, ita ut re-
Qangulum comprehenfum fub AB, BG, zqua‘lie

{4
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fit quadrato reQe AG; adco ut AG, fit majus
Tegmentum, & BG, minus. Ducatur enim per
G, re®a HI, parallela re€te DF, fecans CD,
da 15 Ac per F, ducatur ipfi AG, parallela FH,
fecans HI, in H. Erit igitur parallclogrammumn _
AH, quadratum fegmenti AG, cum omnia cjus
uatuor latera fimt zquaiia, quippe cum 6 FH , b3gprimd
H, zqualia fint oppofitis AG, AF, zqualibus;
omnefque anguli ejutdem reéti ob retum A, ut
ad defin. 1. hujus libri oftendimus. Reétangulum
?uuquc CG, comprehentum erit- fub AB, &
fegmento BG ;. quod -AB, zqualis fit ipi BG.
Itaque probandum eft, re@aneulumCG, & qua-
dratum AH, mqualia effe. Quoniam igitur reéta
‘DA, divifa ¢ft pitariam in E, & ei addita in re-
&um AF; ¢ crit redtaggulum fub DF, FA, hoc ¢ 6.fek
eft, rectangulum DH, (cum FH, fit ®qualis ipfi
FA;) upa cum -quadrato dimidiz AE, =zquile
-quadrato rcéte EF, hoc cft, (iuadrato recte EB,
quz reétx EF, zqualis eft: Ef autcm quadratum -
re@z LB, 4 zquale quadratis reétarum AE, AB. d47 il
Quare reétangnlum DH, una cum quadrato re@z
. AE , zquale quoque clt quadratis re¢tarum AE,
AB. Dempto ergo communi  quadrato  reéte
AE, remancbit retangulum DH, aquale qua-
drato reéte AB, hoc eft, quadrato AC.- Ab.uto
jgitur rurfus communi recangulo Al, remane-
bunt rectangulum, CG, & quadratum AH, intcr
f¢ ®qualia. Quod eft propofitum. Datam igitur
, ‘ric&am AB, tecuimus , &c. Quod crat facicn-
um,

THEOR. 11. PROPOS. 12. =it

In amblygoniis triangulis , quadratum ,
uod fit & latere angulum obcu?um fubten-
ente , majus eft quadratis , quae fiunt 2
lateribus obtufum angulum comprehendenti-

‘bus , retangulo bis comprehenfo , & ab
uno laterum, qu® funt circa obtufum alngu-

um,
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oy 2 D lum, in quod, cum groq‘a&um fueric, ca-
S/} 757" dit perpendiculdris, & ab affumpta exterius
2 e o« L -

ety ’1?{?121111 {fub perpendxgulan prope angulum ob
;3, v« h £ o8 ) L

A rer B S Rriangulum ADC, habeat angulum ABC,

/ ;:':{): T obtufum , & ex A, in latus CB, ad partes

anfuli obtufi protradtum cadat perpendicularis

AD. Dico quadratum lateris AC, quod obtufo

angulo opponitur , majus efle quadratis laterum

AB, BC, reftangulo -bis comprehenfo fub CB,

BD, hoc ut, quadratum lateris AC, zquale effe

duobus quadratis laterum AB, BC, una cum

rettanguio fub CB., .BD, . bis comprehenfo. Cum

sy Jee cnim recta CD, divifa fiz in B, utcunque « erit

quadratum_rectez CD, =zquale duobus quadratis

rcctarum CB, BD, & re@augulo comprehenfo

bis fub CB, ID. Addito igitur communij qua-

drato reéte AD, erunt duo quadrata rc&arum

wisgty €Dy DA, axqualia tribus quadratis re¢tarum CB,

BD, DA, re¢tangulo comprehenfo bis fub

byrprom C3, BD : 5 Eft autem quadratis reétarum CD,

DA, xquale quadratum reétz AC. Quare &

g.adratum recte AC , ®quale erit tribus quadra-

ts rectarum CB, BD, DA, & retansulo com-

. prenento bis fub CB, BD.  Cun isicur quadratis

c gz pvomi rectarum PD, DAy ¢ zquale fit quadratim reéte

Al crit quadratum redte AC, xquale quadratis

rectaram CB L BAL, & rectangulo: comarehenfo

tis  fuo CB, BD. Quod et propotitam. In

wobvionis crno trianawis , quadiatuny , quod

iix fii, &eo Quod vrar oftendendym.

xif. .V HEOR 122 PROP O 13

- In oxygoniis” triangulis , quadritim 2 la-
. tere angulum:acutum fubtendente minus eft
. quadratis , quz fiunt a lateribus acutum an-
. gulum comprehendentibus 5 reftangulo  bis

¢ . coms-
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comprehenfo , & ab uno laterum, qua funt
circa acutum angulum, in quod perpenc.cu-
laris cadit , & ab aflumpta intevius Lpea
fub perpendiculari prope acutum anguium,
Int omnes enguli triznculi ABC, acuti & ex TR IX
A, perpendiculans AD, domifia cadat in la- ¢ 5 Py
tus BC. Dico quadriatum lateris AB, quod acu- ‘_g' s
t angu'o ACBH, oppopitur, minus ofle quadras
tis lateruin AU , CB, circa argulum acutum
di®um, re&anguio vis comprehernfo fub BC, CD,
hoc c(f, quidratum lacais AB, una cum re.
&angulo Lis comprchenfo fub e CD, zquale . -
efle duobus quadratis laterum Ad, CB. %um s
enim re@ta BC, divifa fit in D, utcunque, erunt .
quadrata rcctarum BC, CD, 4 zqualia re@tangulo 4 o7 gir
comptehenfo bis fub BC, CD, & quadrato re- i
&z BD. Adito crgo communi quadrato refiz’
DA, erunt triz quadrata retarum BC, CD, DA,
zc%lalia rettasgulo bis comprehenfo fub BC,
, & duobis quadratis retarum BD, DA:
Duobus autem quacratis re@arum CD, DA,
6 zquale et quadratum re&x CA. Duo igitur bay.prigs
dadrata retarum BC, CA, zqualia funt re- 0
angulo bis comprehenfo {fub BC, CD, & duo-
bus quadratis reftarum BD, DA, Cum ergo
duobus quadratis reétarum BD, DA, ¢ zquale c47-priml
fit quadratum re¢te AB; crunt duo quadrata re-
Garum BC, CA. zqualia retangulo bis compre-
hento fub BC, CD, & quadrato reéte AB, quod
cft propofitum. Eodem modo oftendetur, qua-
drata reétarum AW, BC, zqualia effe re@angulo
bis comprehenfo (uh CB, BD, & quadrato reétz
AC, hoc cft, quadrstum lateris AC, minus efle
quadratis Jaterum A3, BC, re&angulo compre-
hento bis fub CB, BD. In oxygoniis crgo tri-
angulis , quadratum 2 latere, &c. Quod de
monitrandum erat.

P

‘ G PRO-
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. PROBL 2. PROPOS. 14

Dato reftilineo @quale quadratum con-
ftituere.

‘748 1x, QIt datum re@ilincum A, cui quadratum zquale
£g-. 8 9. = conftituendum eft. a Conftituatur parallelo-
8 45 priwi grammum BCDE , zquale rectilinco A, habens
angulum reftum, cujus unum latus, ut DC,
-producatur ad F, fitque CF , reéta zqualis rediz
BC. Dividatur quoque DF, birariam in pun@o
G, %uod cadet aut in punctum C, aut non.
f 8. Sicadit in punftum €, crit reéta BC, (cum
© xqualis ponatur rectz CF) recte CD, zqualis.
., Quare reftangulum BD, erit quadr.tum, cum
b4 primi 1atera DE » EB, 4 qualia fiit oppofitis lateribus
"' BC, CD; atque adco conftitutum erit quadratum
M8 9. =zquale redilinco A. S vao punétum G non
cadit in C; fato G, ceatro, dcferibatur inter-
vallo GD, vcl GF, femicirculus FHD, produca-
turque BC, doncc circumferentiam fecet in H.
Dico igitur, quadratum reéte CH, eflc xquale
- reilinco A, Ducta caim refta GH ; quia reta
DF, dividitur bifariam in G, & non bitariam in
C; erit rectanguinm comprechanfum fub DC,
CF, hoc eft, rcctangiium B, una cum qua-
€.5.fu. drato rete GC, ¢ xquulc quadrato reéte GF,
" hoc eft, quadrato recte GH ; cum rette GF,
GH, fint xquales : At quadratum reéte GH,
d47.primi d zquale eft quadratis restarnm GC, CH. Igi-
tur rectangulum BD), una cum quadrato reéte
GC, =zquale quoquc erit quadratis re¢tarum GC,
CH. Quamobrem dempto  communi (Luadrnto
re@z GC, remancbit rcé¢tangulum BD, hoc cft,
re@ilineum A; quadrato rectz CH, zquale. Da-
to ergo redtilinco zquale quadratum conftituimus

Quod fatere oportebat.

EUCLI-
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DEFINITIO L Y bt dae

Mg ral oL L,

Zquales circuli funt, quorum diametri funt’*’
®quales ; vel quorum, que ex centris, refte
linex funt @quaes. : :

Uonian Euclides hoe 3. lib. varias circuli

proprietatcs  demonfirat ,  idcirco explicet

prius tevminos quofdams o quorum frequens
in eo farurus eff uflus. Primum itagque docet , cos
circulos sJe agales, quorum diametrs, vel [emidia-
metvi agugles [unt.  Cum enim circulus defcribatsr
exc cireumvolatione [eomdiametrs civca alterum extres
mam fixuwm , & wmimolsle , wt lib. 1. diximus,
peifpicunm elt y cos circulos effe aquales , quorum
femidiametrs, [en rella ex eentris dulla, [uns equa-
les ; wel etiom guorum tota dismetri aquales [ums.

R Y

Us fi diamerrs AB , BC, wel refle DF  EG, T4B. IX.
ecentris D, O E, dufta fimt aquales , xquale: fg.10.11,

erunt circuli AFB , ¢ BGC. Sic etiam ¢ con-
trario , fi circuli [in; aquales, erume diametri, vel
rella ¢ cemris Auila ajuales.  Ex bis liguet, eircua

G2 los,

A

-

/(/)a JQZ
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B AR S
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los, quorums didmetrs , vel refa dula ex cemtris
Junt snequales , inaquales efle; wus fi diametri BC,

TAB.IX. HI, vel refte EG, KL , ¢ cemris E, o K,

fon 33 Jude fint snaquales , snaquales erunt eireuli BGC
@ HLI ; atque adeo slluws , cujus diameter, vel
Jemidiameser major , majorem.  Etcontra, eircule-
rum inaqualinm diametros, [emidiamstrofve inequa-
les effe , majoris quidem majorem, & minovis mi-
norens,

DEFINITIO IL

Reéta linca circulum tangere dicitur , qua
cum circulum taagac, {i producawur, circu-
lum non fecat. :

748. IX. UT refla AB , [i sta circulum BFD, tangat in

fe 13 B, wut produfla ad C, nuila ratione civculum
Jecet , [ed so1a jacear exira ipfuns, dicetar tangere
circulum. At wvere rells EF , quis sta eundem
circulum tangit in F, w frodnide ad G fecet cir-
culum o cadargue inira 1y/um, non dicetur circiluns
tangere, [ed fecare.

DETFINITIO. IL

Ci-culi fe fe mutuo tangere dicuntur, qui
fGf mutuo tangentes, fe fe mutuonon fecant.

748. 1X. T2 Olem mode duo circuli AC, BC, [e¢ mutue
Ja. 14,35 dicumsr tangere in C, [i ita [efe contingant sn
C, wut neuter alterum [icct.  Eff axtem hic somtolus
fg. 15, oveslorum duplex. - Aus enim exterius fe [e cirenls
tangunt , wt guando wnus extra aiterum eft pofitus;
fc. 14 an imevius, guaxdo unus imra alierum conflusuitur.
Quod fi duo crvenli sta fe mutno tangant , ut wins
‘ alterum
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alterum quegue [eces dicentur civeuls ills [¢ mutue TAB. IX,
fecare € non sangere. Uti esrewls ED, o J5 16,
FD. o - o

DETFINITIO. IV. ‘

In circulo mquaiiter diftare a centro refta
lince dicuniur, cum perpendiculares, qua a
centro in ipfas ducuntur, funt @quales. Lon-
gius autem abefle illa dicitur, m quam major
perpendicularis cadit.

Usnipns snter omnes lineas relas, qua ab aliquo
unllo ad quamiibes lineam reflam ducuntur ,
brevsffima ef perpendiculeris , € femper eadem;
alia vero sufinitis modis variaripoffunt; refle diftan-
tia illsus puntls a linea slla reQaaccipitur penes lineam
perpendscularens.  Us diffamia puniti A, & reila TAB. X,
BC , dicitur efe perpendicularis AD , nen auters fe 1.
AE, vel AF, vel alia quevis, qua non perpendi-
cularis eft 3 quia AD | ommisbus eft brevior , ex
coroll. prepef. 19.1ib. 1. Immo nen folum AE,
AF , majores funt , quam AD , [ed etiam sp[a
inier [e snaquales [unt. Ef emwe AF, a major, aig.prim
guams AE , cum angulus AEF, fit obtufus, &
AFE, acuusy ©° [ic de aliis lineis non perpendicu=
laribws.  Quod enim AFE , acuus fit, conflas ex
eo , quod in trisngulo ADF , duo anguli ADF, ‘
AFD , b mineres (unt dushus redtis. ~Hinc enim D1T- primt
‘fit , eums ADF, rectus fit, angulum AFD, retto
effe minorems. Eadessrasione angulus AED, oflen-
detur acutus.  Propierea quod sn triangulo ADE,
cdwo anguli ADE, AED, minores funt dushus &17- prim
reilis, & ADE, reflus eft, acproinde, cumambo
AED , AEF, daquales fint duobus veilis, eris d13.primi
AEF , obtufus. Hinc faftum eRl, us Enslides 2-
N 3 aualem
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gualem A:flansiam retarum in cireulo ab ipfius cen=
tro defimeris per aquales perpendiculares, € inaquas

TAB. X. lems diffamtiam per imaguales. Ut dré recta AB,

iz s

CD, sncirculo ABCD, aqualiter dicentur diflare
& centro E | [i perpendiculares EF , EG, squales.
fuerint.  As linea CD , longius alele dicetur «
centro E , quam linea HI, [iperpend:cularis EG,
major fuerss perpendiculari EK.

DEFINITIO V.

Segmentum circuli eft figura, quee fub refta
linea, & circuli peripheria comprehenditur.

748. X. Y TT fi ducatur in circulo ABCD | refla BD,

% 3

~ micunque , dicetur tam fizura BAD, contenta
eCumferentis BAD, ¢ refta BD; quam figura
BCD, comprebenfa refta BD , < circumferentia
BCD, circuls fegmemsum. Ex hss colligsiar triplex
circuli fexmentum.  Semicirculus , qrando rela
BD, per cemrum E, incedit; Segmentum [emi=
circulo majus , quando relta BD , non iranfis per
centrums , in ipfo tamen eentrum exiftic , quale e
Jegmentuns BAD 5 Et Segmentum [emicirculo ms-
nus , extra qued centrum circuli conflituitur , cui+f~
modi eff [egmentum BCD. Vocainr a plerifjue
Geometris refta BD , chorda, ¢ circumfecentsa
BAD, vel BCD, arcus.

DEFINITIO. VL

Scgmenti autem angulus eft, qui fub refta
- linea, & circuli peripheria comprehenditur.

DEﬁm’t jam Euclides tria genera angulorum, qui
in eirculis confiderantur.  Prsmo loco aiguinm
[egmeﬂ- '
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[egmenti, dicens angulummixtum ABD , vel ADB, T43. X,
contentum [ub refta linea BD , € circumferentia fig- 3
BAD , appellari angulum [egmenss.  Quod fi feq- fig. 4
mentum circuli fuerie femicirculus , Afcesur anguﬁu .
BAC, femicircali: Si vero [egmentum majus [emi- fig. 3.
sirculo extiterss, vocabitur angulus ABD , (egmenti

majoris : Si denique [egmentum minus fuerst (ems-

eirculoy angulus CBD , [egmenti mineris nuncupabisur.

DEFINITIO. VIL

In fegmento autem angulus eft, cum in
fegmenti peripheria fumptum fuerit quodpiam
Eunétum , & ab illo in terminos rctte ejus
inez , que fegmenti bafis eft, adjunéte fue-
rint re€te linez @ Is, inquam, angulus ab ad-
junétis illis lincis comprehenfus angulus eft in
fegmento.

It fegmemuns circuli quodcungne ABC , cujus TAB. Xo
bafis refta AC. Ex [ufcepto quolibes puntto , f&- §-.
B, in circumferentia, ducansar od punila A, &
C , extrema bafis, refte linee BA, BC. Angu-
lus sgitur reclilsmeus ABC , dicitur exiflere in [eg-
mento .ABC.

DEFINITTIO. VIL

Cum vero comprehendentss angulum re-
&tz line® aliquam affumun: peripheriam, illi
angulus infiftere dicigr. >

X punfto A, quolibet [ufcepto in circumferentia T4B. X.
csrculs ABCD, ducantur reffe dus linea AB, fig. 6 _
AD , ad dwe extrema B, ¢~ D, cireumferentia
BCD , cujufque , quam quidems dua reiia AB,
. ] G4 AD,
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AN, affemant, Angulus itagee vedilin.us BAD,
snfifzre dicttur circumferensia B8CD.
Prater tres ditos anyulos conf ideratur etiam &
Geomerrss angulus cannmemu qus consnctur linea
veflasangene coreulim |, O circumferentia cirenls;
vel certe duabus circ mﬂftrenm; femusuo 1angenisbus,
five hoc exierius fim ,  five suterius, Exenglum.

TA2. X. Strelta AR, tang.t circelum CDE, sn C; angs-

g1

T4% X.

fr 8

748 X.

lus mixtus ACD , vel BCE, dicesnr angulus corsin-
gentia , five comaftus : Rurfus , fi circulus CED,
tangas circulvm EFG , exterius in E . Iiem circilus
HFI, cireulum EFG , imerins in F appeliobitur
tan angulus curvilinens CEF, quawm EFH , wvel
GFI, angulus comaius , feu comingentie, Sumt
staque , wt vides, tres an‘;uh contingeniia , unus
'qndem mixtus, religui vere duo curvilines.

DEFINITIO IX.

Sctor autem circuli eft, cum ad ipiius cir-
culi cenirum conftitutus fuerit angulus, com-
prehenfa nimirum figura & a reétis tincis an-
gulnmn conunznibus , & a peripheria ab 1ilis
alfumpta.

I in circule ABCD , cujus cemsrum E , refla

AE, CE, confinom ang«lum AEC, ad cen-
trum E 3 nominabuwr figura AECD, cententa re=
&is AE, EC, ©~ crcumforense ADC quim
predicta lince a]' smunt, Seikor corculs.

DEFINITIO X

Similia circuli fegmenea funt, que angulos
capiunt ®quales : Aut in qtubus anguli inter
fe funt zquales. .-

SE gmenta videlice ABDF, DCAE, ¢jufdems
cireuls ABCDEF , qua capiunt hos dm @rigules
ABF,
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ABRF, DCE, &quales: wvel, qued sdewmn eft , in
gutbus sidem anguls aguules~exiftunt, juxia 7 dsfi-
nitianens , [fimiha dicuntar, O spfa circumferentia

quoque ABDF, DCAE, fimilss,
PROBL 1. PROPOS. 1.

Da:i circuli centrum reperire.

It circulus datus ABCD, cujus centrum opor-

Y48. X.

tet invenire, Duacatur in vo linea utcunque g, o.

AC, a quz bitar'am dividatur in E, & per E,
ad AC, perpendicularis agatur BD, utringue in
peripaeria terminata in punetis B, D, Hac igitur
biaarizm {eéta in F; dico F, efle centrum circuli
propofiti. In ipfa enim reéta BD, aliud pun-
&um, preter F, non erit centrum, cumn omne
a.iud purétim iptam dividat inzqualiter, quando-
quidem in F, divifa fuit zquaiicr. Siigitur F,
non dt centrum , fit punctum G, exira retam
BD, centrum, 3 quo ducuntur t'nex GA, GE,
GC. Quoniam cryo lawcra AE, EG, uianguli
AEG, zquaiia funt laterivus CE, E5, trianguli
CEG ; & bafis AG, buli CG; (i centro enim

alo.m{ui'

duci dicuntur ) brunt anguii ALG, CEG, == 8. primi
qQuules; ¢ idcoque recti c krat antem & angulus e o, def

AEF, re€tus, ex conftruttione, Igitur reéi AER
AEG, =quales funt, pars & totum, quod e
abfurdum. Non «ft «rgo punstum G, centrum;
cademque eft ratio de omni aiio. Quare F, cen-
trum erit. Itsque dati circuli centrum reperimus.
Quod crat facicndum.

‘COROLLARIUM.

. Hinc manifflum <& , fi in circolo reéta aliqua lines
gliquam r&wm hooam bifariam , & ad angulos rétos

{ cet, in (ccante cfle c:nt:um circuli. Nam ex eo, quod’

BD, re&ta, né:m 4C, bitariam fecat in E, & od
argulos 1eos , oitinjum fuit, puntum cjus mecium
F, occflino efle circuli centrum,

- - THEOR.
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THEOR. 1. PROPOS. .

Si in circuli peripheria duo qualibet puncta
accepra fuerint ; Ketta linca, que ad ipla
puntta adjungicur, intra circalum cadet.

IN circulo ABC, fumantur quazlibet duo punéta

A, & C, in cjus citcumfereatia. Dico rectam
ex A, in C, du@tain, cadere intra circulum,
ita ut ipfum fecet. Si enim non cadit inwra, ca-
dat extra, qualis cft linca ADC, reéta, ut vult
adverfarius. Iuvento a igitur centro E; ducan-
tur ab eo ad puntta alfumpta A, & C, nec non
ad quodvis punitum D, in re¢ta ADC, lincz
etz EA , EC, ED, fecetque ED, circumte-
rentiam in B. Quoniam ergo duo latera EA,
EC, trianguli, cujus bafis ponitur recta ADC,
zqualia_fuut, (¢ centro enim ducuntur) 4 erunt
anguii EAD ; ECD, ®quales: Eft autem angu-
gulus EDA , ¢ angulo ECD, major externus
mterno oppofito , cumn latus éD, in triangulo
ECD, fit produltum ad A. lyitur & angulo
EAD, major erit idem angulus EDA. Quare
re¢ta EA, majori anguto ADE , oppofita, (hoc
cft , retta EB, fibi =#qualis;) 4 major erit, quam
retta EDD, minori anguio DAE, oppofita, pars
quam totum. Quod clt abfurdum. Non igitur
recta ex A, in C; duéta extra circulum cadet,
fed intra. Eodem enim modo demonftrabitur ,
rectam ductam ex A, in. C, non pofle cadere
fuper arcum ABC, ita ut eadem fit, quaz cir-
cumtferentia ABC. Eflet enim reta EA, ma-
jor, quam reéta EB. Quod etiam ex definitione
re(te linez patet , cum ABC , arcus fit linea
curva , non autem recta. Iraque fi in circuli
peripheria duo quzlibet pun&ta, &c. Quod erat
oftendendum.

C O-
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COROLLARIUM

Hinc et manifefum , lineam re®am , quz circulum
tangit , ita ut eum non frcet, in woo taotum puntta
ipium tangere. Si enim in cuobus purétis cum targeret,
gcaderet pars né@z inter (a duo puncta polita , intra g 2. Mrsih
crculum. Quare circulum fecaret, quod cft contia by-
pothetin.

THEOR. 2. PROPOS.

i

Q:J

Si in circulo refta quiedam linea per cen-
trum extenfa quandam non per centrum ex-
tenfam bifariam fecet ; & ad angulos re€tos
ipfam fecabit. Et fi ad angulos reftos eam
fecet, bifariam quoque cam fecabit.

Er centrum A, circuli BCD, reéta CE, ex-T48. X.
tenfa dividat re¢tam BD, non per centruin fg, sa.
¢xtenfam, bitariam iy F. Dico retam AF, elle
ad angu.os rectos ipfi BD., Duétis enim reitis
AB, AD, crunt duo latera AF, FB, trianguli
AFB, duobus AF, FD, trianguli AFD, ®qualia;
& bales AB, AD, =quales. algitur anguli a8. prisms
AFB, AFD, zqualeserunt, hoceft, 4recti. Quod d 1o, df.
erat pritno propofitum.
Sit jam AF ad angulos reétos ipfi BD. Dica
retam BD, bitariam fccari in F, 2 re@a CE.
Dué&is enim itcrum rectis AB, AD; cum iatera
AB, AD, trianguii ABD, fint aqualia, 4 erunt b g. primi
anguli ABD, ADB, =zquaies. ?uoniam igitur
duo anguli AFB, ABF, trianguli ABF, zquales
funt duobus angulis AFD, ADF, trianguli ADF;
& latera AB, AD, quaz re&is angulis zqualibus
opponuntur, zqualia quoque: ¢ erunt latera FB, ca6-primd
D, =zquaiia. Quod fecundo proponebatur. Si
igitur in circulo recta quzdam linea per centrum
extenfa, &c. Quod demonfirandum erat.

C O-
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COROLLARIUM

Ex bac demonftratione facile inforemus , in quovis
triangulo duorum latcrum zquilium , five zquilwcrum
illud fit, five llofceles , lincam , quze bafim bifariam fe-
cet, perpendicalarem e ad bafim. Et coatra, lincam,
quz ad bafim fit purpendicularis, bafim fecare bitariam,
Num in triangu'o ABD, cujus duo latzra AB, AD,
xqualia funt, atque adeo cx centro A. per B, D, cir-
culus deferibi poteft @ ex co, quod scéta AF, fecat bafin
BD, bifaram , oltunfum eft , angulos ad F, «fle reétss:
Et ex eo, quod anpu'iad F, re@i funt, demonftratum
cft, baim B, a reéta AF, bifaram (ecari.

THEOR 3 PROPOS. 4

Si in circulo dure rcéte linee fefe mutuo
fecent , non per centrum extenfe ; fo e
mutuo bifarlam non fecabunt.

DUac rete AB, CD, fe mutuo in E, fecent
in circulo ACBD , non per centrum c¢Xten-
fz. Dico fieri non poife, ut mutuo feft bitari-
am fecent. Si enim una earum per cemrum
tranfit, certum, elt, eam bitariam non fecuri:
folum enim in centro, por quod altera ponitur
non tranfire, bifanam dividitar : Si vero ncutra
per centrum exeenditur, quamvis una earum non-
nunquam birfariam ab aitera dividatur , tameo
altera minime fecabitur bifariam. Divila enim
fit & AB, & CD, fi fieri poteft, bifariam in E.
a Invento igitur centro circuli F, ducatur ab co
ad E , reéta EF. Quoniam ergo FE , ponitur
fecare re@am AB, biatiam in E, & fecabit ipfam
ad anguios rectos. Eadem ratione {ecabitur CD,
ad angulos reftos , cum ponatur bifariam dividi
in E. Quare rettus angulus FED, re€to angulo
FEB, ®qualis eft , pars toti, quo:i eft abfurdum
Ttaque { in circulo duzreétz linez -fe fc mutuo
fecent, &c. Quod erat demonftrandum.

THEOR.
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THEOR. 4 PROPOS. 5.

Si duo circuli fefe mutuo fecent , non
erit illorum idem centrum.

/

Uo circuli ABD, EBD, fe mutuo fecent in yqm. x.
B, & D. Dico ipfos non habere idem cen- fig. 14

trum. Sit cnim, fi fieri poreft, idem centrum
utriufque , C, 2 quo duz rettx ducantur; CB,
quidem ad feftionem B; CA, vero fecans utram=
que circumferentiam in A, & E. Quoniam igi~
tur C, centrum ponitur circuli EBD , erit refta

L

EC, rettz CB, 4 zqualis. Rurfus quia C, cen- b 5 4f.

trum quoque ponitur circuli ABD , erit & reta
AC, ecidem re@de BC , =zqualis. Quare reGz

EC, AC, « =quaits inter fe crunt, pars, & to- 5 1. prom.

tum, quod eft abfurdum. Siiyitur duo circuli
fc fe mutuo fecent, &e. Quud’ oftendendum
crat.

THEOR. 5. PROPOS. 6.

- St duo circuli fefe mutuo Interius tan-
gant; eorum non erit idemn centrum.

DUO circuli AB, BC, fe interius tangant in 148 x,
B. Dico eos non habere idem centrum. fg. 13-

Habeant enim, fi fieri potedt, idem centrum D,
i quo dux rectx ducantury; DB, quidem ad ta-
&um B. At DC, fecans utramque circumferen=
tiam in A, & C. Quousiam igitur D, ponitur

centrum civculi AB, erit retta AD, receBD, 6 b o5 defe

zqualis.  Rurfus quia D, punitur. centrum cir-
culi BC, erit re¢ta CD, cidem retlze BD, ®-

qualis. Quare reéte AD, & CD, « inter fe e-a 1.prmm.

runt equales , pars & totum, quod eft abfurs
dum. §i igitur duo circuli fe fv mutuo interius
tangant, &c. Quod demonftrandum erat.

THEOR.

)
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vij. " THEOR. 6 PROPOS. 7.

Si in diametro circuli quodpiam fumatur
punftum , quod circuli centrum non fic, ab
eoque puntto in circulum quaedam reftz linez
‘cadant : Maxima quidem erit ea, in qua
centrum , minima vero reliqua; aliarum vero
propinquior illi, qua per centrum ducitur,
remotiore femper major eft: Duz autem fo-
lum rete linee ®quales ab eodem punéto in
circulum cadunt, ad utrafque partes minime,
vel maxime.

748 X IN diametro AB, circuli ACDEB, cujus cen-

ft. 16 trum F, punétum aflumatur quodcunque G,

prxter centrum, & ex G, cadant in circulum

quotcunque lince GC, G6, GE. Dico omni-

um, qux cx G, ad circumterentiam ducuntur,

- maximam cffle GA, in qua c¢ft centrum, mini-

mam vero reliquam GB, quz diametrum perficit:

Ddinde re@tam GC, quz retz GA, per centrum

ducte propinquior cft, majorem re@a GD, quz

ab eadem GA, plus diftat ; & eadem ratione

GD, majorem reéta GE, atque ita de aliis lineis,

fi du~crentur, in infinicum.  Denique ex G, ad

u'ralque partes minime linez GB, vel maximez

GA , duci pofle tantummodo duas lincas inter

fe xquales. Ducantur ¢ centro F, ad C, D,

& E, reéte lincze FC, FD, FE. Quoniam iyi-

ao.proms tur duo latera GF, FC, trianguli GIC, amajora

funt latere GC. Sunt autem reéte GF, FC,

zquales reftis GF , FA, hoc cft, toti reétz GA;

erit & GA , major, quam GC. Eadem ratione

major erit re¢ta GA , quam GD, & quam GE.

Quare GA , maxima eft omnium, que ¢x G, in
circulum cadunt.

Deinde, quoniam in triangulo EFG, latus EF,

ao.primi § minus et duobus lateribus FG, GE. Eft auiglxp

?
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EF, ipfi FB, aegua]is; erit & FB, minor dus-
bus rettis FG, GE. Dempta ergo communi re-
&a FG, remanebit adhuc GB, minor, quam
GE. Eadem ratione minor erit éB, quam GD,
& quam GC. Quare GB, minima eft omnium,
quz ex G, in circuli circumferentiam cadunt.
Rurfus , quia duo latera GF, FC, trianguli
GFC, =zqualia funt duobus lateribus éF, FD,
trianguli GFD ; & angulus totus GFC , major
cft angulo GFD ; cerit bafis GC, major bafe
GD. Eadem ratione major erit GC, quam GE;
Item major erit GD, quam GE. Quare linea
- propinquior ei, quz per centrum ducitur, major
cft ea, quz remotior. X
Fiat jam angulo BFE, cx a'tcra parte zqualis
angulus BFH, & ducatur reéta GH. Quoniam

ipitur latera EF, FG , trianguli EFG, zqualia - :
funt lateribus HF, FG, trianguli HFG, & an- .-, .

guli his lateiibus contenti EFG, HFG, zqualesg
derunt reéte GE, GH, ex utraque parte ipfius
JFnez mininz GB, vel maximz GA, zquales
juter fe. Qund agtem nulla alia his duabus
poAlit efle ®qualis, conftat. Nam fi ex G, duca-
tur alia, que cadat fupra punétum H, erit ea,
cum fit ei, qux per centrum ducitur, propinq&i—
or, major quam GH : fi vero cadat infra H,
crit ea, cum fit remotior ab eadem GA , per
centrum duéta, minor quam GH, ut uftenfum
fuit., Duz igitur duntaxat reéte linez zquales
ad utrafque partes minime GB, vel maximz
GA, cadunt. Itaque fi in diamctro circuli quod-
piam fumatur puné¢tum, &c. Quod erat demon-
ftrandum.

THEOR. 72 PROPOS. 8.

Si cxtra circulum fumatur punétum quod-
piam , ab eoque punéto ad circulum deducan-
wr re€te quadam linez , quarum una quidem
per centrum protendatur , reliqua veﬁ% ut

: bet:

c34.primi

d 4 prim

viij"
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libet : In cavam peripheriam cadentium reéta-
rum linearum maxima quidem eft illa, qua
per centrum ducitur ; aliarum autem propin-
quior ei, que per centrum tranfit, remotiore
emper major eft; In convexam vero peri-
pheriam cadentium reftarum linegrum minima
quidem eft illa, que inter punétum , & dia-
‘metrum interponitur ; aliarum autem ea, quz
 propinquior eft minimz , remotiore femper
minor eft. Duz autem tantum reétze linee
2qualcs ab eo punéto in ipfum circulum ca-

dunt , ad utrafque partes minima , vel maxi-
ne.

748. X, EX pun&o A, extracirculum BCDEFI, cujus
foo n centrum K, linez fecantes circulum ducan-
fur , quarum Al, per centrum tranfeat, aliz ve-

... 10 AH, AG, AF, utcunque. Dico omnium
" efle maximam Al , quz per centrum incedit:
Deinde retam AH, quz re&tz Al, qux per
centrum ducitur, propinquior exiftit, majorem

reéta AG, quz remotior cft ab cadem Al: Et

eadem ratione AG, majorem quam AF. E con-

trario autem, reCtam AB, ommium, quz extra
circulum funt, minimam eflc : Deinde re&am

AC, quz vicinior eft minimz AB, minorem ofle

re¢la AD, remotiore ; Kt eadem ratione, ipfam

AD, minorem quam AE. Denique ex A, ad
utralque partes minimz linez AB, vel maximz

Al, duci pofle tantummodo duas lineas rcétas

inter fe m%mlcs. Ducantur ex centro K, ad

unéa C, D, E, F, G, H, retz KC, KD,

E, KF, KG, . Quoniam igitur duo latera

asoprim AK, KH, trianguli AKH, 4 majora funt reéta
AH; Sunt autem re@te AK, KH, zquales rectis

AK, KI, huc cft, toti re@z Al; erit & Al,

‘major , quam AH. Eadem rationc erit Al,
‘'major, quam AG, & quam AF. Quare AI,

“eft omnium, quz ¢x A, in circulum cadunt,
. aXima. ~ cinde,




LIBER TERTIUS. 113

Deinde , quoniam latera AK, KH, trianguli
AKH, =zqualia funt lateribus AK, KG, trian-
guli AKG ; Et angulus totus AKH, major cft
angulo AKQG ; 4 erit bafis AH, bafe AG, ma- bag.priug
jor. Eadem ratione major crit AH, quam AF:
Item AG, major, quam AF. Quare linea pro-
pinquior ei, que per centrum ducitur, msjor eft
linea remotiore.

Rurfus , quia in triangulo ACK, reéta AK,
¢ minor eit duabus AC, CK; fi auferantur 2= cae,prim
quales BK, CK: rcmancbit adhuc AB, minor, o
uam AC. Simili ratione eri AB, minor, quam

, & quam AE. Quare AB, omnium linca~

rum extra circulum, qux ¢x A, ducuntur, minimacft.

Rurfus , cum intra triangulum ADK, cadant
duz retz AC, CK, ab cxtremitatibus latcris
AK; derunt AC, CK, minores, quam AD, dar.prisil)
DK. Sublatis igituraqualibus CK, DK, remancbit :
adhuc AC, minor, quam AD. Pari ratione erit
AC, minor, quun AE , item AD, minor quam
AE. Quare hnea propinquior, minimz linex AB,
minor cft, quam rcnctior ab eadem.

Poftremo fiat angulo AKC, angulus AKL,
zqualis , & ducatur rccta AL, Quoniam igitur
latera AK, KC, wianguli AKC , zqualia funt
lateribus AK, KL, triunguli AKL; Sunt autem
& anguli AKC, AKL , di¢tis lateribus contenti
zquales ; e crunt rectz AC, AL, ex utraque ¢ 4 prim
parte minimez AB, vel maxime Al inter fe =-
quales. Quod autem nulla alia his poffit efle z-
qualis , conftat. Nam £ ex A, ducatur re&a
cadens ultra L, eri: ipfa, cum fit remotior 3 mi-
. nima major quam AL. Quod fi cadat inter B,
& L, crit ea, cum fit minime propinquior, mi- -
nor quam AL, ut oltenfum eft. Duz igitur fo-
lum recte linez xquales ad utrafque partes mi-
nime , vl maximz cadunt. Siigitur extra cir-
culum fumatur pun&tum quodpiam, ab eoque
puncto ad circulum deducantur reétz quadam
lincz , quarum una quidem per centrum protens
datur, &c. Quod erat demonftirandum.

THEOR.
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- THEOR 8 PROPOS. g.

.- . - S in crculo acceptum fuerit puntum

"~ _aliquod, & ab co puncto ad circulum cadant

-plures, quam due, retla lince mquales; ac-
-ceptum punétum centrum clt ipiias circuli.

Ey ) X'IA pun&o affumpto A, in circulo BCD, ca-
{518, dant plurcs ri¢te, quam dux, AB, AC,
AD, inter fc zqglss. Dico A, punctum dle
centrum circuli.  Councétantur en'm puncta I3,
“C, D, reétis BC, CD; quibis divifis bitariam in
broprmi £, & F, 4ducantur ox A, reéle AE, AF.
) ‘Quoniam igitur latera AE, EB, tianzuli AEB,
4 zqualia funt lateribus AE , EC, trianguii AEC;
v & bafes AB, AC, ponunwr ctiun zquaics ;
8 8. prims 4 erunt anguli AER, AKC, xqualss, idcoque
re@ti. Eodem modo oft:idanus, anguios ad F,
efle re@os. Quarccum ree AE, ALY, dividaut
rectas BC, CD, bwuriam, & ad augulos rectos,
tranfibit utraque prodjucia por centrum c'ruli,
per corollarium propoll 1. huius lib. Pandlum
igitur A, in quo fv mutuo ficaut, centrum crit
circuli.  Si entm effer alul punztum centrum,
non tranfiret utraque per centrum.  Si itaque in
citculo acceptum fueric punctum, &c. Quod
¢ demoultrandum crat. )
748, X1, Aliter. Si pundtum A, non cft centrum cire
fe. 1. culiy 4fit centrum inventum E, eX quo per
b1.sersii. A,y agatur diameter FG. Quoniam igitur in dia-
‘mutro FG, preter centrum acceptum eft pun-
. {tum A, 2 quo in circumterentiam cadunt reta
¢ 7-2ertii;AD, ad ; ¢ erit re¢ta AD, quz propinquior eft
recte AG, per centrum E ducte major, quam
reéta AC, remotior ab AG, quod clt ablurdum.
‘Pofite funt enim zquales re¢te AD, AC. Idem
“abfurdum fequetur, fi aliud punctum preter, A,
centrum ponatur.
- Quod fi quando re&a per centrum E, & pun-
@Qum A, ducta coincidat cum unma trium zqua-
) lum
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lium datarum, ut fi dicantur ®quales tres AB,
AF, AC, ubi EA, coincidit cum AF ; 4eritd g, it
AF , omnium 2 punéto A , cadentitm minima
atque adeo minor, quam AB, & AC, quod eff
ablurdum. Ponitur enim utrique zqualis.

THEOR 9. PROPOS. 10.

Circulus circulum in pluribus, quam
duobus , punctis non fecat.

SEcct enim, fi fieri potcft, circulus ABCDEF, T4B x1.
circulum AGBDHE, in pluribus, quam duo- fig. a.
bus, pun&is A, B, & DD, quz jungantur reétis
AB, BD: quibus 4 bitariam divifis in 1, & K, a1o.prmms
b educantur ox [, & K, ad AB, & BD, per- bit. prmi
pendiculares IL , KL. Quoniam igitur rediz
IL , KL, fecant reétas AB, BD, in circulo
AGBDHE, bitariam , & ad angulos reétos ;
tranfibit utraque, «x corollario propof. 1. hujus
lib. per centrum ipfius. Quare punétum L, in
guo fe dividunt, erit centrum diéti circuli. Eo-

e modo demondtrabimus , pun&um L, efle
centrum circuli ABCDEF. Duo igitur circuli
fe mutuo fecantes idem poffident centrum, ¢ quod e g, rersii
et abfurdum. Circulus crgo circulum in pluri-
bus, quam duobus, punétis non fecat. Quod
erat demonitrandam. -

Aliter. Sccent fe iidem duo circuli, fi fieri 7.4p. x7.
poteft , in tribus punctis A, B, & D. 4 Inven- g
tum autem fit I, centrum circuli AGBDHE, d 4 sersii.
i quo ad di¢ta tria punc¢ta ducantur reétz 1A,
IB, ID, qu® per defin. circuli quales erunt
inter fe. Quoniam igitur intra circulum ABCDEF,
affumptum eft punétum I, i quo cadunt in cir-
cumferentiam plurcs,quam duz reé¢te zquales, ectit €g. sersik.
1, centrum circuli ABCDEF. Erat autem idem
pun&um I, centrum circuli AGBDHE. Duo
ergo circuli fe mutuo fecantes habent idem cen-
trum. £ Quod eft abfurdum. f 5. tersis;

H 2 TIIEOR.
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i, THEOR. 10. PROPOS. 1r

Si duo circuli fe fe intus contingant, atque
accepta fuerint eorum centra 3 ad corum cen-
tra adjunéta re€ta linca , & producta, in con-
tatum circulorum cadet.

TAB. X1, Angat circulus ABC, circulum ADE, intus
5K 4 in A, & fit F, ccntrum civeuli ABC, &
G, centruin circuli ADE, quod nccdlario ab

“illo diverfum erit, cum duo circuli interius fe

& 6. 2ertii, taligentes , 4 non poflint idem centrum  habere,
ico rettam extenfam per G, & F, cadere in

. contaétum A. Si-cnim non cadic fecet utrume
que circulum in punctis D, 5, C, E, & «x
contaltu A, ad cemtra Iy G, refte ducantur

AF, AG. Quoniam igitur in triangule AFG,

bae primi duo latera GF, I'A, é myora funt laterc GA}
Eft autem GA, recta recie GD, aqualis; (quod

G, pofitum fit centruin circuti ADE) erunt &

F, FA, reftz myjores recta GD.  Dempta
igitur communi GF , remanebit A , major ,
quam FD. Qunarc cum FA, zqualis fit ipfi
FB; (quod F, pofitum tuerit centrum cireuli
ABC,) eriv & FB, maor, quam FD, pars
quam tetum, quod cft abturdum.

Quod fi quis velit contendere Fy effe centrum
circuli ADE, & G, centrum circuli ABC, in-
ftituctur argumentatio hac ratione. In triangulo

c1o.primi AFG, duo latera ¥G, GA, ¢ majora funt latere
FA : Eft autem retta FA , reéte FE, zqualis,
{cum F , ponatur centram circuli ADE.) lgitur
rete FG, GA, majores funt reéta FE. Dempta
ergo communi FG, romancbic GA , major, -
uam GE. Quia ixitur GA, ®=qualis eft ipfl
23(,‘: (propterea quod G, ponitur efle centrum
circuli ABC,) erit quoque GC, major, quam
GE , pars quam totum, quod eft abfurdum.
Idem abfurdum fequctur , fi centrum majoris
«circuli ¢xtra minorem ponatur. Non ergo rcéta

¥G,
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FG, extenfa utrumquge circulum fecabit, fed in
contaGum A , cadet. Quare fi duo circuli fefe
intus contingant:, &c. Quod erat decmonftran-
dum.

THEOR. 11. PROPOS. 12. [y

Si duo circuli fcfe exterius contingant,
linea refta, qux ad centra eorum adjungi-
tur , per contactum tranfibit.

Irculi duo ABC, DBE, tangant fe exterius 743, XI-
in B, & centrum circuli ABC, fit F, cir- fi. g,
culi vero DBE , contrum fit G. Dico retam™
extenfum per F, & G, tranfire per contactum
. Si enim non tranfit, fecet circumferentias in
C, & E, ducanturque a centris F, G, ad B,
contaétum reéte FB, GB. Quoniam igitur in
triangulo FBG , laura duo BF, BG, amajora aao.primi
funt latcre FG: Eit actam re@a BF, retz FC,
zqualis: (quod F , ponatur centrum circuli
ABC,) & rc«cta GB, re¢tz GE, zqualis; (quod
G, ponatur centrum circuli DBE,) erunt & refte
FC, GE , majorcs quam reéta FG, pars quam
totum, (cum FG, contincat prater FC, GE,
reGam adhuc CE,) quod cft abfurdum. Si igi=
tur duo circuli fufe cxterius contingant, &c.
Quod erat demonftrandum,

THEOR. 12 PROPOS. 13 i}

Circulus circulum non tangit in pluribus
punctis, quam uno, five intus, five extra
tangat.

TAngant fefe circuli ABCD, AECF, intus, § 7.48. X/,

fieri poteft, in pluribus punéis, quam uno, fg. 6

A, & C: Affumantur autem centra horum cir-

culorum G, H, @ quz diverfa erunt, per quz a € rertsic

reCta GH, in utramque partemextendatur, quam =~
) Hs necefle



18 EUCLIDIS GEOMETRI AE.

1 1.sertii. Necefle et 4 cadere in contactus A, & C. Ita~
' que cum G, fit centrum, & reéta AGHC, dia-
meter , dividetur AGHC, bitariam in punéto G.
Simili ratione dividetur eadem AC, birariam in
H, quod eft abfurdum. Una enim rcéta in uno
duntaxar pun&o dividitur bifariam. S namque
GC, cft dimidium totius AC, crit neceflurio
HC, dimidio minor, cum fit pars dimidii GC.
g48 xi. Quod fi quis dicat rectam GH, cxtenfam ad
fg. 7. Ppartes quidem G, cadere in contactum A; At
veroad partes H, miniime pertinzere ad conta@um
C, fed fecare utrumque circuium in I, & K,
ut in yma fizura perlpicuuin ceft: (D'cere cnim
quis poflct, in przcedenti propof. oftenfum eflc,
rectam per duo centra circulorum fefe intus tane
gentium duftam cadere in unum duntavat con~
ta¢tum, non autem in alterum, quod tamen nc-
. mo reéte affirmare poterit ; cum demonttratio
praccdentis propof. utrique conta‘tui conveniat,
S.d quicquid dicat aliquis, oftendemus, abfurdum
illud effe:) ducend® crunt «x centris G, H, ad
contatum C, re&tz GC, HC. Ponatur igitur
primo G, centrum circuli ABCD : & H. cen-
trum circuli AECF. Et quia in triangulo GHC,
t10prim duo latera GH, HC, ¢murora funt latere GC:
Sunt autem reéte GH, HC, =quales ipfi GK:
(quod HC, HK, cx centro H, fint zqualcs,
& GH, commuuis) & recta GC, reéte GI
(quod fint ex G, centro,) erit quoque reéta GK,
major quam GI, pars quam totum, quod ft
abturdum. Ponatur fecundo G, centrum circuli
AECFKF; & H, centrum circuli ABCD.  Quoni-
daoprimf am igitur rectz HG, GC, 4 maores funt reéta
HC; Eft autemn HC, =zqualis rectze HA: (cum
utraque duéta fit ¢x centro H, ) crunt quoque
HG , GC. majores recta IA. Quare dempra
communi HG, erit GC, major, quamn GA, quod
cft abfurdum, cum utraque ¢x centro G, duca-
tur. Non igitur circuli intus fe tangent in piuris
bus punétis, quam uuo. _
74R. X1, Taugant {¢ jam circuli AB, CB, extcrius in
. 8 pluribus
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pluribus pundtis , quam uno prope F. Diucatur
ex D, centro circuii AB, ad E, centrum circuli
C38, reeta DE | equz per contaétum F, necceffa-
rio trantibit.” S igitur etiam in alio pun&to pra-
ter F, 1& tangunt, tangane fefe in B. Du&is
i tur rectis D5, ¥8, cruntreétz DB, EB, 2qua-
Ies ve¢os DI, LbE, hoc cft ipfi DE: fSunt au-
tan & majores , quod cft abturdum. Non erge
fe tangeut circuli cxturius in pluribus punétis ,
quam uno.

Aliter. Sicirculi AB, CB, exterius {¢ tangant
in duobas punitis B, & F; duéta ret¢ta BF, ca-
det ipfa intra unum circulorum, per a. propof,
hujus tertii iib. & ideo «xtra aiiam, quod eft
contra candem propof.  Quare circulus circulum
non tanzit, &c. Quud crat demonftrandum.

THEOR. 131 PROPOS. 14.

In circulo ®quales refte linee equaliter
diftant a centro. Et que aqualiter diftant
a centro, aquales funt ineer fe.

Slnt in circulo ABCD, cujus centrum E, duz

ets, sersll

fao. primi

xiv.

14B XI,

recte zquales AB, CD.  Dico ipfas ®qualiter fg. 9.

diftarc & contro K. Ducantur enim cx E, cen-
tro ad rectas AB, CD, dux perpendiculares EF,
EG, & conjungantur reéte EA, ED. aSeca-
bunt re@tze EF, EG, rectas AB, CD, bifariam.
Quare cum tote AB, CD, zgualcs ponantur,
erunt & dimidia carum, recte videlicet AF, DG,
zqualia. Quoniam ipitur quadrata reétarum EA,
ED, =zquaium, inter fe funt zqualia; Quadra-
tum autem reéte EA, b zquale clt quadratis re-
&arum AF, FE; & quadratum reéte ED, qua-
dratis rectarum DG, GE : Erunt quoque qua-
drata retarum AF, FE, zqualia quadratis recta-
rum DG, GE. Ablatis ergo quadratis zqualibus
zqualium re@arum AF, DG, remancbunt qua=
drata rcGarum FE, GE ; =zqualia, ideoque &
re&z EF, EG , zquales erunt. Diftant igitur

: Hq4 : pa

43 tertis.

byy.pries
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ger 4. dcfin. hujus lib. recte AB, CD, zqualiter
centro E.
Rurfus diftent re&tz AB, CD, =zqualiter A cen-
-tro E.  Dico eas iuter fc efle xquales. Ducan-
tur enim iteruin ex <entro E, ad AB, CD, per-
.pendiculares EF , EG, qua per 4. defin. hujus
€ 3. #evtii. 1ib. xquales erunt; edividentque reétas AB, CD,
bifariam. Ductis igitur rectis EA, ED, cune
earum_quadrata zqualia : Et autem quadraium
d47.prmms teéte EA, 4 zquale quadratis rectaruin AF, FE;
N & quadratum reétz ED, ®quale quadratis rectas
rum DG, GE. Igitur & quadrata reétarum AF,
FE , zqualia funt quadratis reétarum DG, GE;
idcoque ablatis zqualibus quadratis ®qualiumn re-
&arum EF, EG, remancbunt quadrata reétarum
AF, DG, =®qualia; atque adco recte AF, DG,
ac propterca carum duplz AB, CD, =zqualcs
uoque erunt. Itaque in circulo mquales rectz
lincz zqualiter diftant a centro &ec.  Quod crat
- demontftrandum,

v, THEOR. 14. PROPOS. 15

In circulo maxima quidem linca cft dia-
meter ;3 aliarum autem  propinguior centro,
remotiore femper major.

748 XL IN circulo ABCDEF, cujus centrum G, diamcter
fz. 10. -+ fit AF; &reétacipropinquior HI, remotior aus=
tem CD. Dico omniumellemaximam AF, & HI,
majorem, quam CD. Ducantur enim cx G,

centro re¢tz GK, GL, pcrpendiculares ad CD,

HI. Et quia remotior eft CD, & centro, quam

HI, crit GK, major quam GL, per 4. defin.

hujus 1lib. Abfcindatur ex GK, recta GM, ipfi

GL, =zqualis, atque per M, educatur BME ,
perpendicularis ad GK, & connedantur reéta

GB, GC, GD, GE. Quoniam igitur re&z
‘perpendiculares GM , GL, zquales funt, zqua-

. liter ditabunt retez BE, HI, a centro, per 4.
g rersii. defin. hujus lib. 4 & ideo inter fe zquales erune.
&30, 0mumt Rurfus quia etz GB, GE, 4 majores quic}em
unt
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funt recta BE, =quales autem diamctro AF; erit
& diamcter AF, major, quam BE. FEadem ra-
tione oftendetur AF, mijor omnibus aliis lineis.
Deinde quia latera GB, GE, trianguli BGE,
®qualia funt lateribus GC, GD, trian:uli CGD;
& angulus BGE , major eft angulo CGD; cerit
reta BE, major quam CD; atque adeo HI,
que =zqualis oftenfa fuit ipfi BE, major quoque
erit quam CD. In circulo igitur maxima quidem
iiinen eft diameter , &c. Quod erat demonftran-
um. .

THEOR. 150 PROPOS. 16

ue ab extremitate diametri cujufque cir-
culi ad angulos reftos ducitur, extra ipfum
circulum cadet ; & in locum inter ipfam re-
étam lineam, & peripheriam comprehenfum,
altera reta linea non cadet: & fimicircult
quidem angulus , quovis angulo acuto recti-
lineo major eft; reliquus autem minor.

IN circulo ABC, cujus centrum D, diameter

C24.primi

xvi.

TAB X1

fit AC, ad quam ex A, punéto extramo per= fig. 1.

pendicularis ducatur. Dico hanc lincam perpen-
dicularem neceffario extra circulum cadcre. Si
enim cadit intra ipfum, qualis eft AB; . du&s
DB, aerunt duo anguli DAB, DBA, zquales,
fcd DAB , reCtus eft, per conftruéionem: Igitur
& DBA, reétus erit, quod eft abfurdum. )
enim anguli in triangulo éminores funt duobus
rectis. I§on igitur cadet perpendicularis intra cir-
culum: neque eandem ob caufam in ipfam cir-
-cumferentiam, fed extra, qualis cft EF. Dico
Jam ex A, inter AE, rc@am, & circumferentis
am AB, non poffe ecadere alteram rectam. Cadat
enim, fi fieri potelt , reéta AG, ad quam ex Dy
. ducatur perpendicularis DH, ficans circumferen=
tiam in I, qua neceflario ad partes anguli acuti
DAG, cadet, ex coroll. 2. propof. 17. lib. 1.

' o My . Quo-

8 5. privd

by, prosi
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e1y.priml 8udniam igitur in triangulo DAH, ¢ duo anguli

HA , DAH, minores funt duobus rcélis; &
DHA,, rcétus eft, per conftru&tionem, er't angu-
lus DAH, re&to minor, ideoque reta DA, hoc

DI » dmajor erit, quam
DH, pars quim totum, quod et abfirdum. Non
igitur intercipictur recta inter AE, & circumtec-
rentiam AB: fed quecunque ex A, ducatur infra
AE, eafecabitcirculum. Dicodeniqueangulum fe-
micirculiy contentum diametro AC, & circumfirens
tia AB, majorem effe omniacutoangulo reétilineo;
rciiquum vero augulum contingenti®, qui continetur
re¢ta AE, & circumterentia AB, minorem cffe
omni acuto angulo rectilineo. Quoniam enim
oftenfum cft , omnem reétam ex A, dutam,
intra perpendicularem AE, cadere intracirculum,
faciet ncceflario ca linea cum AC, angulum re-
étilineum acutum minorem angulo femicircuiil,
at vero cum AE, angulum reétilineum acutum
majorem aungulo contingentiz, cum ille fic pars
anguli femicirculi, hic vero totum quodpiam
refpc&tu anguli contingentiz. Id quod liquido
conftar , ducta reéta AB, quomodocunque intra
AE. Nam cum hec linea AB, intra circulum
cadat , ut demonftratum eft, erit angulus re&ili-
neus acutus CAB, minor angulo f{emicirculi
contento fub diametro AC, & circumf(crentia
ABC, cum ilic hujus fit pars : Angulus vero
contingentiz contentus fub tangente linca AE
& circumrerentia ABC, minor angulo reétilineo
acuto BAE, quod ille hujus pars fit. Eademque
ratio cit de omnibus aliis angulis acutis reétili-
neis, cum omunes contineantur a diametro AC,
vel tangente AE , & redtis ex A, fub AE, du-
€tis , que omncs intra circulum cadent, ut de-
monftravimus. Angulus igitur femicirculi major
eft omni acuto angulo rcétilinco, reliquus autem
anzulus contingentiz, minor, - Itaque quz ab cx-
tremitate diametri cujufque circuli ad angulos
teCtos ducitur, &c. Quod erat oftendendum.

C o
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COROLLARIUM

Hinc manifeftum eft , re@im 2 dismetri circuli extre-
mitare ad angulos n&os duflam , iplum arcvlum tane
gere.  Oftcofum enim «ft , ipfam cadere extra crculum,

Quare folum in pune illo diametri extremo circuum
avingit.

Quare fi jubeamur p-r datum purétum A, in circum- 5 o xz
ferentia circuli AB, re@am lhincam ducere, qux Circufnmﬁ "‘ .
tavgat in A, ducemus ¢X A, ad ceottum C, r &am /O
AC, & ad cam cxcitabimus p.rpendicular.my DAE. . Hxe
enim circulum tanget in A, ut demonthiotum cft.

PROBL. 2. PROPOS- 17. _'yﬁ.

A dato punéto reftam lincam ducere,
que datum tangat circulum.

EX punéto A, ducenda fit linea, quz tangat 748 X8
4 circulum BC , cujus centrum D. Ducatur fig. 13, |
re¢ta AD, fecans circulum BC, in B. Deiude

centro Dy intervallo autem DA, deferibatur cir-

culus AE, & ex B, educatur BE , pupendicu=

laris ad AD, fecans circuium AE, i E. Du=

&a denique refta ED, fecante circulum BC, in

C, conitettatur recta AC: quam dico tanzere
circulum BC, in C. Cum ¢nim duo latcra DE,

DB, trianguli BDE, zqualia fiut duobus latcribus

DA, DC, trianguli CDA, utrumque utriquc, ut

conftat ex circuli definitione; awguiulque D,
contentus diétis lateribus fit communis @ Fiune

a& bafis BE, CA, & anguli DBE , DCA, fus s 4, primd
per ‘plas, mquales. Eft autom DBE | rectus ex
coiftiutione. lIgitur & DCA, reétus crit. Ita-

que CA, cumfir purpendicularis duéta ad C, cxe
tremuin femidiametri CD, tanuet circulum, per
corollarium precedentis  propuiitionis. A dato

ergo punéto A, duéta lt AC, rccta tangens cire - -
culum BC, in C, quod tacicudum erat. -

THEOR,
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wif, THEOR. 166 PROPOS. 18.

Si circulum tangat refta quepiam linea,
a centro auiem ad contaétum adjungatur
re€ta quedem linea; que adjunta fuerit,
ad ipfam contingentem perpendicularis erit.

74B. XI. N E&a linca AB, tangat in C , circulum CD,

f5 14 cujus centrum E, & ex E, ad C, reéta
ducatur EC. Dico Eé, perpendicularem efle ad
AB. Si cnim non eft, ducatur EF, perpendicu-
latis ad AB, fecans circumferentiam in D. Quo-

a17. primi niam igitur in triangulo CEF, aduo anguli ECF,
EFC, minores funt duobus redis ; Et et EFC,
rectus, ex conftruétione: erit ECF, minor. Qua=

big.primt re 4 major erit reé¢ta EC, hoc eft, ED, quam
EF, pars quam totum, quod cft abfurdum. E{

¥ = igitur EC, perpendicularis ad AB. Quare fi cir-
culum tangat reéta quapiam linea, &c. Quod
demonftrandum erat.

Aliter.  Si EC, non eft perpendicularis ad AB,
erit alter angulorum ad C, obtufus, & alter acu-
tus. Sit ergo ECB, acutus, qui cum major fit
angulo funcirculi ECD , erit angulus femicirculi
minor angulo aliquo acuto: quod eft abfurdum.

c16.tersii. Omnis fiquidem angulus femicirculi ¢ major cft
omui acuto.

xviiij.‘lTHEOR. i7. PROPOS. 19.

Si circulum tetigerit refta quapiam linea,
4 contatu autem reta linea ad angulos re-
tos ipfi tangenyi excitetur : In excitata erit
centrum circuli.

T4 %1, T Angat re@ta AB, circulum CDE, in C; &
5t 1. ex C, ducatur CE ’ perpendicular%s ad AB.
" Dico im CE, eflc centrum circuli. Si enim tclt

cxtra
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extra CE, fit F, centrum; 3 quo «d C, ducatur

re&ta FC, quz aperpendicularis erit ad AB. Qua~ a18-sersis;
re reGus angulus FCB, recto angulo ECB, =-

qualis erit , pars toti: quod eft abfurdum. Non

igitur extra CE , centrum circuli exiftet. Itaque

fi circulum tetigerit reta quzpiam linea, &c.

Quod erat demonftrandum.

THEOR. 18. PROPOS. 20. xx.

In circuld, angulus ad centrum duplex eft
anguli ad peripheriam, cum fuerit eadem
peripheria bafis angulorum. ‘

IN circulo ABC, cujus centrum D, fuper ba- r4p x1.

fin BC, conflituatur angulus BDC, ad cen- feg. 16,
trum ; & fuper candem bafin angulus BAC, ad ‘
peripheriam. Dico angulum BDC, duplum efle
anguli BAC. Includamt enim primum duz AB,

AC, duas DB, DC; & per centrum D, reéta-
extendatur AE. Quoniam igitur reéte DA, DB, S
zquales funt, acrunt anguli DAB, DBA, =zqua- 2 5. primi
les: Eft autem externus angulus BDE, s&zqualis b3a, primi
duobus angulis internis DAB, DDBA : Quare

BDE , duplus erit alterius eorum, ut anguli

DAB. Eodem modo duplus oftendetur angulus

CDE, anguli DAC. Quuapropter totus BDC,

duplus erit totius BAC, Quando enim duz mag-
nitudines duarum  funt duplz, fingulz fingula-

rum, ft quoque ayggregatum cx illis aggregati

ex his duplum. Conttat ergo propofitum.

Deinde non includant refle AB, AC, nc&las 74p. xr.
DB, DC, ftd ADB, per centrum extendatur. fiz, 17,
Quoniam igitur externus angulus BDC. ¢ zqualis c31.promd
cit duobus internis DAC, DCA: Hi autem duo
d inter fe funt aquales, quod latera DA, DC, d 5. preet
fint ®qualia ; crit angulus BDC, duplus alterius
soruin, ncmpe anguli BAC. Quod cft propofi-
tum.

Tertio re@ta AB, fecet re¢tam DC, & per 748 x11;
centrum D, extendatur reéta AE. Quoniam fig 4,

igitur
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;fitur angulus EDC, -ad centrum, & angulus
.AC, ad peripheriam, habent eandem bafin EC,
& re¢ta AE, extenditur per centrum; erit angu-

lus EDC, duplus anguli EAC, ut oftenfum eft

\ in fecunda parte. Simili modoeritangulus EDB,
duplus anguli EAB; habent enim hi anguli ean-

_dem bafin EB. Reliquus igitur angulus BDC,
e30.pros duplus erit rcliaui anguli BAC ¢ (guando enim
torum totius eft duplum, & ablacum sblati; eft

& rciiquum reliqui duplum. In circulo igitur
angulus ad centrum duplex eft, &c. Quod erat

demonftrandum.

xxi. THEOR. 19. PROPOS. 21

In circulo, qui in eodem fegmento- funt
anguli, funt inter fe ®quales. ‘

T48. x11. YN circulo ABCD, cujus centrum E, exiftant
it . anguli A, & B, in fegmento DABC. Dico
. eos effc mquales. Sit enim fegmentum DABC,
{;imum femicirculo majus ; & ducantur rcéte

E, CE, ad centrum E. Quoniam ig'tur an-

srcsersii. gulus DEC, ad centrum, aduplus eft tam 2n-
guii DAC, quam DBC, ad peripheriam, cum

omnes habeant eandem bafin DC ; erunt anguli

bypm A, & B, dimidiatz partes anguli E. 4Quare
inter fe ®qualcs. erunt. Eademque ratione oincs

alii anguli exiftentes in fegmento DABC, often-

dentur efle zquales. .

748 x1.  Sit deinde fegmentum DARC, vel femicircu-
fz 3 4 lus, vel femicirculo minus. Ducantur per cen-
trum E, reétz AF, BG, & in fegmento minori
conncétantur re@e DE, CE. Quoniam igitur
wavversis, angulus DEF, ad centrum, cduplus eft anguli
‘ DAF, ad peripheriam : Similiter angulus CEF,
anguli CAF; ac proinde duo anguli fimul DEF,

CEF, duorum angulorum fimul DAF, CAF,

dup i eruut, hoc cft, totius anguli DAC: Sunt

autem anguli DEG, GEF, zquales aix)g-ull‘o









LIBER TERTIUS. 13
DEF : erunt quoque tres _anguli DEG, GEF,
FEC, fimul! dupli angu‘gi DAC. IEB%E‘ raaone
erunt iidem tres anguli dupli anguli . dQua~ 4 5.prem;
re zquales erunt anguli DAC, %)BC. Sy
Aliter. Secent fefe re¢iz AC, BD, in F, & rq2.xn.
conneétatur re€a AB. Quoniam igitur tres an- fg. 5, 6,
guli trianguli AFD , =quales funt tribus angulis
trianguli BFC ; quoniam tam illi, quam hi fz- f3a.prims
uales funt duobus reis : Si auferantur anguli
FD, BFC, gqui zquales funt; erunt reliqui g g primd
ADF, DAF, reliquis BCF, CBF, =zquales.
Atqui & anguli ADF, BCF, =zqualcsfunt often~
fi in fegmento majori ADCB. Ergo & anguli -
reliqui DAC, DBC, =®quales funt.
Aliter. Du@isre&is DF, CF, adpun&umincir- 74B. XIN
cumferentia quodvis F , includentibus centrum fig. 7» 8.
E, ita ut tam DABCF, quam FDABC, fir feg-
meNtum Inajus 3 jungantur quoBue re¢te AF,
BF. Quia igitur anguli DAF, DBF, in eodem
fegmento majori DABCF , zquales funt ; nec
non & anguli FAC, FBC, in fegmento etiam
majori FDABC, cxiltentes: fi hi illis addantut,
fiet totus angulus DAC  toti angulo DBC, a-
qualis. Jtaque in circulo, qui in eodem fegmen-
to funt, &c. Quod erat oftendendum.

THEOR. 200 PROPOS. 22 il

Quadrilaterorum in circulis defcriptorum

angult, qui ex adverfo, duobus reftis funt

quales,

IN circulo, cujus centrum E, infcriptum it 7.48. X1
quadrilaterum ABCD. Dico duos sngulos fig.9, 10,

oppofitos ABC, CDA : Item BCD, DAB, z-

quales cfle duobus ‘rectis. Duis enim diame~ ..

tris duabus quadrilateri AC, BD, 4 erunt duo aavyems.

anguli ABD, ACD, in eodem fegmento ABCD, B

zquales. Similiter eruntduo anguliy CBD, CAD,

in eodem fegmento CBAD, . zquales. Quare

.duo anguli ABD, CBD, hoc cft, totus angulus

ABC,
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ABC, =zqualis eft duobus angulis ACD, CAD.
Addito igitur communi angulo CDA, erunt duo
anguli ABC, CDA, zqualestribusangulis ACD,

b3aprims CAD, CDA. 64 Sed hi tres zquales funt duo-

. bus re¢tis. Igitur & duo ABC, CDA , duobus
erunt reétis zquales. Eodem modo oftendemus,
angulos BCD, DAB, duobus efle re&is zqua-
fes. Nam rurfus duo anguli ABD, ACD, funt
zquales : Item duo BCA , BDA; ac propteres
totus angulus BCD , duobus angulis ABD,
BDA, zqualis erit. Addito igitur communi an-
gulo BAD ; erunt duo anguli BCD, BAD ,

¢3a priml Zquales tribus angulis ABD, BDA, DAB. ¢Sed
hi tres funt zquales duobus reftis. Igitur &
duo BCD, DAB, duobus retis zquales erunt.
Quadrilatcrornin igitur in circulis defcriptorum,
&c.. Quod demonftrandum erat.

S CHOLIUM

Anguli snfiflentes aresbus circulorums fimilibus
e ad cemra, five ad cireumferentias , [funt in-
ter (¢ aquales. Er comra, arcus, quibus anguls

equales  five ad cemtra , five ad circumferensias
infiffunt o fimiles funt.

5. Siwt in cirenlis ABCD , EFGH, groram cewtra
;:&lx._ I, K, primum arcus fimiles BCD,.yFGH, quibss
ad centra infiftant anguli Iy K, ad circumferentias

vero anguli A, E.  Dico tam illos, qguam bos snier

Je aquales effe. Conftituantur enim in illis arcabas

anguli C |, G, qui ex defin. fegmentorum fimilium |
Kastertii €quales crunt. K Sunt autem tam duo anguli C
A, quam duo G, E, duobus reftis ejuales.  Abla-

tis igitur equalibus C, G, erunt quogne reliqui
taotertii Ay E, equales. Quorsm |cum dupli funt angnlil,
w6 proy. K, Mmerunt bi quogue equales.  Quod eft propofitam.
Deinde fint tam anguli I, K| quam A, E, in=

Siflentes arcubus BCD, FCH, intelrvfe wguales, Dico

arens BCD, FGH, effe fimiles, Nam fi A, {9 E,

Jind
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Jint agualess fint D amtem - tam duo awguli A, C, naa.sersd.
guam duo E, G, duobus recsis agualess cramt &9

religni C, G, aquales 3 ac grapterea s ex defim.
Simslinm fegmentorum , arcws BCD , FGH, quibus

anguli wquales A, E , ad circumfer entias infiflunt

fimiles. " 8i wvero anzali I, K, ad centra fins agua-

les, Oerunt quognc coram dimidia aqualia, bo¢ ;(ll, © 7.prvh;
anguli A, E, Quare us prins, arcus BCD , FG

Jimiles fuwt. Quod eras oftendendum.

- THEOR. 21. PROPOS. 23 mif

Super eadem -reta linea, duo fegmenta
circulorum fimilia, & inzqualia, non con-
ftituentur ad cafdem partes.

SI enim fieri poteft, fuper re@a AB, conftitu- 14p x11.
antur ad eafdvm partes duo fegmenta fimilia, fg. sa,

& inzqualia ACB, ADB. Perfpicuum eft autem,”

quod fc folum interfccent in punétis A, & B;

aCirculus enim . circulum non. fecat in pluribus ave.zersid,

punctis, quam duobus. Unde peripheria unius

fegmenti tora crit cxtra peripheriam alterius.

Ducatur igitur redta AD, fecans circumferentias -

in Cy & D, & counc@tantur reétz CB, DB,

Quoniam igitur fegmicnta ponuntur fimilia, erit

pur 10. defin. hujus lib. angulus ACB, zqualis

angulo ADB, extxrnus interno : squod et ab- b6, priw

furdum. Non igitur fcgmenta funt fimilia: Quas=

re fuper eadem recty linea, &c. Quod crat de-
monftrandum. . ‘

L4 ’
THEOR. 220 PROPOS. 24 =%

Super zqualibus re@is Iineis , fimilia cir-
culorum fegmenta {unt inter fe aqualias

SUper retis lineis’ m‘gualibus AB, CD, confti- 748. X1
tuta fint fegmenta fimilia AEB, CFB. Dico fe 13
€a inter fe efle aequalia.I Lincz enim AB, CD,

cum
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cum fint zquales , congruent inter fe, fi alters
alteri fuperponatur. Dico igitur & fegmentum
AEB, fegmento CFD, congrucrc. Si enim non
congruit , cadet aut extra, aut intra, aut partim
extra , partim intra. Quod fi extra cadat, aut
intra, conftituentur fuper eadem reéta CD, duo
fegmenta AEB, AFB, fimilia, & inzqualia
uoruim unum totum extra aliud cadit, quod e
#a34ertii. abfurdum. aDemonftratum enim eft contrarium.
Quod fi partim extra cadat, partim intra, feca-
bunt fefe in pluribus pundis, quam duobus ni-
miram in A, B, G. Quod cft abfurdum.
®iosersii, b Circuli enim non fe fecant in pluribus pundtis,
uamn duobus. Congruet igitur fegmentum AEB,
egmento CFD, atque adco ipla inter fe @qualia
erunt. Quocirca fuper zquulibus re&is lincis ,
&c. Quod erat demonitrandum.

"mw, PROBL 3 PROPOS. o5

Circuli fegmento dato, defcribere cir-
culum, cojus eflt fegmentum.

y4B.XI1. SI: fegmentum circuli ABC, quod perficere
& 14 oportcat. Subtendatur reéta AC, qua bifari-

am fccetur in D, punito, per quod perpendicu-
laris ducatur DB, conncétaturque AB. Angulus
igitur DBA , vel major cft angulo DAB, vel
Zqualis, vel minor. Sit primum major, (quod
.quidem continget , quando fegmentum ABC,
minus fuerit femicirculo : Tuvrc ¢nim, quia BD,
tranfit per centrum, c¢x corollario propol. 1. hu-
jus lib. quod eft cxtra {cymentum, cum ponatur
efle ninus ; erit DA, major, quam DB, cum
a 7. tertis. DB, perficiens diametrum 4 fic omnium minimna,

quaz ex puncto D, in circumfcrentiam cadunt.
a18-prims Quare angulus DBA, s major erit angulo DAB)

fiatque angulus BAE, zqualis angulo DBA, &

feccet reCta AE, re¢tam BD, produétam in E.

Dico E, effe centrum circuli, cujus fegmcx%xm
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ABC. Du&a enim reta EC, erunt latera AD,
DE, trianguli ADE, =zqualia- lateribus CD,
DE, trianguli CDE, & anguli contenti, rei.
¢Quare bafes EA , EC , =zquales erunt ;c 4 primi
& Eft autem & EA, zqualis ipfi EB, quod angulid 6. prms
EAB, EBA, =zqualcs fint. lgitur tres linca
EA, EB, EC, «quales crunt, eac prepterea E, eg. serrss,
centrum erit circuli ABC, quandoquidem ex E,
plures quam duz rc&tz. zquales cadunt in cire
cumfe;cmilam. DBA 1o DAB :
Sit dcinde angulus , angulo y &~
qualis : (Qnod gdcmum continget, quando feg- ;:".‘;"‘
mentum ABC, fumicirculus fuerit. Tunc enim
erit AC, diameter, & D, centrum, atque adeo
re@x DA, DB, =quales; quare f& anguliDAB, ¢ ¢.primi
DBA, zquales erunt.) gErunt iﬁitur rcte DA, g 6 proome
DB, zquales : Erat_autem & DC, zqualis ipﬁ
DA, quod refta AC, fe&a fit bifariam, Qua-
propter cum tres re¢te DA, DB, DC, cadant
ex D, in circumferentiam , Aerit D, centrum, b g. tertii.
Sit tertioangulus DBA, angulo DAB, minor, 748 x2.
(quod quidem eveniet, fi fcgmentum ABC, fe- fg. 16.,
- micirculo majus exftiterit. Tunc enim, quoniam
BD , tranfit per centrum, c¢x corollario propof.
1. hujus lib. quod quidem intra fegmentum, cum
majus cffc ponatur , cxiftit; serit DB, omnium, iy, s,
quz ex D, in circumferentiam cadunt, maxima;
major igitur crit qiam DA , kideoque angulus ki8.prasi
DAB, ‘major angilo DBA ,& fiatque angulus
BAE, =zqualis anguio DBA , & fecet re&a AE,
retam BD, in E, punéto, quod oftendctur efle
centrum eodem modo, quo ig ipfum cftendimus,
quando angulus DBA, major erat angulo DAB,
ut conftat, fi re&ta ducatur EC. Circuli igitur
fegmento dato, defcripfimus circulum, cujus <
fegmentum. éuod fazere oportebat,

LI

Is ' THEOR.
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.THEOR. 230 PROPOS. 26
" In aaqhalibus circulis , ®quales anguli -

?ualibus peripheriis infiftunt, five ad centra,
five ad peripherias conftitud infitanc.

748, XII. IN circulis zqualibus ABC, DEF, quorum

centra G, H, conftituti fint primum ad cen-

tra anguli =quales AGC, DHF. Dico puriphe-
rias. AC, DI, quibus infiltunt, five fuper quas
. afcefderunt , effe zquales. Sumanwur enim in
peripheriis ABC, DEF , duo puncta B, E, ad
que re¢tz ducantur AB, CB, DE, FE, con--
nectanturqug re¢te AC, DF. Quoniam igitur

srorersil. aanguli B, & E, dimidii funt xqualium angulo=-

vt

rum G, & Hj; erumt & ipfi zquales inter fe.
Quare cx definitione fegmenta ABC, DEF, fi-
milia erant. Et quia latera AG, GC, trianguli
"AGC, zqualia funt lateribus DH, HF, trianguli
DHEF, propter circulorum zqualitatem; & angu=
li, quos continent, G, H, ®quales, ex hypo-

b4 primi thefi ; 4crunt bafes AC, DF, xquales. Cum -

igitur fegmenta fimilia ABC , DEF, fint

cagtersii- fuper lincas zquales AC , DF, ¢ crunt ipfa
-1 inter fe mqualia. Quarc fi & circulis =qualibus

demantur , remanebuut & fegmema AC, DF,

. 'inter fe xqualia; atque adeo peripieric AC, DF.

Quod eft propoiitum.

" Sint dcinde ad peripherias conftituti duo anguli
zquales B, & E : Dico rurfus, peripherins AC,
DF, fuperguas altend.runt, cfle mquales. Erunt
enim, ut prius, fegmenta ABC, DEY, fimilia.
Cum igitur finr fuper zauales lincas AC, DF:

daosertii (cum cnim anguli G, H, xquales fint, dquod

fiut dupli anvutorum zjualium B, & E; eruunt,

eagtersii yr prius reéte AC, DF, zquales) eerunt ipfa

inter f¢ xqualia. Si igitur a circulis xqualibus
_detrahantur , remanebunt & fegmenta AC, DF,
zqualia. In zqualibus itaque circulis , zquales
anguli, &c. Quod arat demonftrandum.

A HEOR.
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"THEOR. 24. PROPOS. 27. xai

In wqualibus circulis, anguli, .qui @qua-
libus periphertis infiftunc, funt nter fe -
quales , five ad cenira, five ad peripherias
conftituti infiftant. | :

N circulis =qualibus ABC, DEF, quorum T4BXI

centra G, H, infiftant primum anguli ad cen- fig. »
tra AGC , & DHF , =zqualibus peripheriis -

AC, DF. Dico angulos AGC, & DHF, -
zquales efle. Si cnim non funt zquales, fit an=

gulus G, major, fiatque angulus AGI, zqualis N
angulo DHF. aErunt igitur peripheriz. Al, DF, 836-fersii,
zquales. Cum igitur peripheria AC, zqualis ‘
ponatur peripheriz DF , crunt peripheriz Al
AC, inter fe zquales, pars, & totum -; quod cit
abfurdum. Sunt crgo anguli AGC, b ¥, 2-
qualcs, :

Infitant deinde cifdem peripheriis =qualibus
AC, DF, anguli B, & E, ad periphcrias: quos
rurfus dico zquales efle. Nam fi alter, ut ABC, .. :
major eft; fiat angulo E, aagualis angulus ABI, .
bcruntque peripheriz Al, DF, xzquales.  Quare, babrersiz
ut( prius, erunt peripheriz AI, AC, =zquales,
pars & totum ; Euod cft abfurdum. Sunt ergo
anguli ABC, DEF , =aquales. In  zqualibus
igitur circulis , anguli , qui ®qualibus peri
pheriis infitunt , &c. Quod demonftrandum
erat. . o

S CHOLIU M

Si vero pevipherie fuerimt inaquales, infifiet majori
m4jor angulus. five adcen:rum, five adcircumferentiam, .
guam mimori. Sisperipheria AC , major , quam periphe- TARXIIL
ria DF. Dico avgulum AGC., majorem éfle angulo P& *u, .
DHF, & anzulum ABC , majorem angulo DEF,

S5 enim fiar peripheria CIL o aqualis peripheria DF,
o I3 T ducan-
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ducasturgae refte IG , IB , eraws u: oftenfam ¢ft,
. tam angauli ad cewtram CGI, DHF, juam angali
" ad circumferentiam CBI, DEF, eguales. Quare
& awgulus AGC, angalo DHF, &5 angxins ABRC),
angulo DEF, eri¢t major. .

Linea refla , qua ax medio punflo peripheria
alicujus ducitur tangens circulum , parall:la eff re-
. &e linca, que perspheriam sllam [ubtendit.

Tap.xm I circalo ABC | cnixs centrsm D, ducatnr ex

& 3 4, pancto medio pcriEberic BAC | linea EF | tan-

ens circslum. Dico EF, parallelam ¢jjz refte BC,

arcum BAC | fubtendenti. Dula enim ex centro D

: ad punctum comtaltus A, rélla DA | fecante reflam

Bayemii, BC', iw G, commexifgue rectis DB DC , h erant

onguli ADB, ADC , circumferentiis agralibus AB,

AC | infifenses , aquales : Sunt aurem t laters

| BD, DG, trienguli BOG | lazeribus CD, DG,

i 4 primi triangali CDG , equalia, strumgue strigue. i I7i-

tur S anguli ad G, #quales funt [uper bafes G3,

GC , ac propterea refli. Igitar ¢ AGB, AGC,

sllis deimceps relti funt : Sumt autem (5 angnli

k12 primi GAE, GAF, reiti. k quid DA, perpendicalaris [i:

128.prims o4 EF. | Evrgo EF, BC , parallelc funt. (xodcft
©5 propofitam. :

Angulus velus in centro snfific quadranti ac-
tus  vero arcus quadranmte miners ¢ obtujus
&rcui quadramte majori, Es comra , angulus in
sentro quadranti infiflens, reftus efl; snfiltens vers
arcui quadramte minors , acutus; C &rews qua-
drante majors , obiufus.

Reflus angulus ABC , infiflat arewi AC, i» cen<

;:‘: II} o B, n'rnﬁi 4CDE, Diuﬂ arcam AC, quadran-

L tem effle, 8. ProduBis emim reltis AB, CB,

ad D, E, eruns quogue angwli ABE, CBD, redle

! _ABC , deiwceps, rec'lg. tx defin. 10, kb 1. mecnom

Digprimi {5 ' aygulas DBE o rectus; m cam equalis fis nﬁl:
S angu
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angulo ABC , ad versicem. Omnes erge quasmor
axguli ad cemtrsm B, aguales funt, uipote relli:
e propterea narcas AC, CD o DE, LA guibus
infiftunt , equales erunt. Quilibet sgitar cormm qua=
draps eft. Et quomiam rela cum AB, 8 B, con-
Jisuens angulum acuinm , taditinarcem AC: reldn
vero cum ecadem AB | in B, comtinens angalum ob-
sufum 5 cadit in_arcam CD; I:'z:ido cosfies, -
lum acutum infifiere arcni quadramwse mmm',ﬁ:-
Jam vers majors. T '

Sed infiflas jam guadranti AC . asgulus ABC,
in centro B. Dico anguium ABC , effe relam,
&9c, ProduBlis enxim rarfus reldis AB , CB, ad
D, E; 7urmi‘mtamCA s quam ACD, ¢ AED,
Jemicirculus et , eftgue AC, quadrams ; erit tam
4E , gquam ch o quadrans quoque , ac proinde &9
DE, in femicircsulo AED , guadrans eris: Suns erge
gmassor arexs 8C , CD , lgE, EA, aquales, o a¢
proinde anguli ad centrum B, illis infiflentes, aqua~
les eruns. Quare cam omnes lquatuor Sim aor
rectis equales | erit corum quilibet recsus, guia
recsa cum AB , auferens mimorem arcam guadremie
AC, facis in centro By cum AB , minorem awgulnm
recto angulo ABC ;  ressavero cumeademAB, aufe=
rens majorems arcam quadramte AC o conflisait in
centro B 5 angulam recto angalo ABC , majoreusy
perfpicusum eft, angulum minors arcui quadramte in-
- Jifientem , clfe acmrum; mafors vero, ebiufums. Quod

e} propofitum.
THEOR. 25. PROPOS. 28.

In ®qualibus circulis, ®quales re@tz linee
eequales peripherias auferunt, majorem qui-
dem majori, minorem autem minori.

IN circulis zqualibus ABC, DEF, quorum
centra G, & H, fint re&=z zquales AC, DF.
Dico majorem peripheriam ABC , zqualem efle
majori DEF , & minorem AC, minori DF.
Dugis enim re@is AG, GC, DH, HF; erunt

. _ ¢ 4 latera

2agtegl

oAl

xxsife

TARXIR

5z 4 t 1)
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latersa AG, GC, trianguli AGC, zqualia lateri-
bus DH, HF, trianguli DHF. Ponuntur autem

i 8.primi & bales AC, DF, =zquales. Igitur sanguli G,
& H, =zquales erunt: Ac propterea peripheriz

babsersii. AC, ISF, .quibus infiftunt, é=zquales crunt; quz

h *ablatz ex totis zqualibus, relinquent ctiam zqua-<
les ABC, DEF. In =zqualibus ergo circulis
zquales reftz linez, &c. Quod crat demon-
ftrandum.

SCHOLTIU M.

wod f fuerint lince inequales in circulis equali-
bxs , auferee m:;jor linea  praferem periphersam,
quam minor o fi loguamur de fegmentis circuli min.-
ribus femicircslo.  Nam fi de fegmentis circali wma-
joribus fermo babeatur | major linea anfires minorem
TABXIIL peripberiamy quam mnnor, In circulis emm aguali-
fs. 6 bus ABC, DEF, quoram centra G, &5 H, [it
recta AC, mafor , quam DF. Dico peripheriam AC,
Sfemicirculo minorem o majorem effe peripheria DF:
Ar peripbersam ABC , minwrem peripleria DEF,
Ductis emim rectis AG, GC, DH, HF, erumt la-
tera AG, GC , srianguli AGC, wqualiac laseribus
DH , HF, triangali DHF.  Pogitur autem bafis
eagprimd AC | major bafe DF. Igitar cangnius AGC, ma-
for erit angulo DHF. Fiat angulus CGI, angnl
cabternsi. DHF | agualis ; eritque propterca d peripberia CI,
peripberia DF | agqualis; Ac proinde perizheria AIC ,
major | quam peripheria DF : ldcoque religua ASC,

minor, quam rcliqua DEF,

six=. THEOR. 26 PROPOS. 2.

In ®qualibus circulis, @quales peripheris
as, @quales reftz lince fubtendunt.

' N circﬁlis ¢ifdem =zqualibus ponantur zquales
;:B:XIII- I peripheriz. ABC, DEF ; Item AC, 8? DF.
*  Dico retas AC, DF, qua cas {ubtendunt, efle

’ &quales.
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zquales. Du&is enim lineis, ut prius, erunt
latera AG, GC, trianguli AGC , ®qualia latori-
bus DH, HF, trianguli DHF : Sunt autem &
anguli G, H, azquales, quod zqualibus periphc- aay.sertii.
riis AC, DF, infiftant. Ipitur 4bafes AC, DI, b 4, prom
zquales erunt. In =zqualibus ergo circulis , w-
qualces peripherias, &c. Quod erat oftendenduin.

S CHOLTIU M

Si autem fuerint peripherie inaquales, fubtendet
maforem major lines, quam minorem, b de fegmene .7
sis femicirculo minoribus fias fermo.  Nam fi de fe-
mentis majoribus  femicirculo loguamar o [ubtendes
majorem minor linea , quam mimorem. In circulis
emim aqualibus ABC , DEF , quoram cemira G, 148201,
&9 H, fint peripherie /?micircu’o minores AC , DF, fi. 6.
Sitgue AC | major , quam DE; Ac proimde ABC
mnor, quam DEF. . Dico lineam AC , majorem effe
guam DF. Ductis emm rectis AG, GC, DH,
HF; erit angulus AGC , major aungalo DHF, ex
Jebolio propuf. 27, bujus ik, Cam igitur latera
AG , GC , trianguli AGC | ejualia fint lateribns
DH, HF, triangali DHF , cerit bafis AC, major ca4primi
bafe DF, e, : : P

PROBL. 4. PROPOS 30.. B
-Datam peripheriam bifariam fecare.

SIt peripheria ABC, fecanda bifariam. Ducatur i

re@a fubtendens AC, qua divifa bifariam in Z4BXUL

D, erigatur perpendicularis DB, quz peripheriam - 1-

AﬁC, bifariam fecabit in B.- Dudis enim rectis

AB, CB, erunt latera AD, DB, trianguliADB, .

#qualia lateribus CD, DB, trianguli CDB: Sunt

autem & anmguli ad D, zquales, nempe rcéti.

Igitur & & bafes AB, ¢B , zgualcs erunt ; Ac a 4 priml

gopterca & peripheriz. AB, CB, erunt zquales. ba8serii,
atam ergo peripheriam bifariam fecuimuss Quod

erat faciendum.
1s THEOR.
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"THEOR. 27. PROPOS. 11

In circulo angulus, qui in femicirculo ,
retus eft : qui autem in majore fegmento,
minor refto: qui vero in minore fegmento,
major eft reto. Et infuper angulus majo-
ris fegmend, refto quidem major eft: mi-
noris autem fegmenti angulus minor eft reéto.

T3XIL Clrculi enim ABC, cujus centrum D, diame-

8.

ter fit AC, conftituaturque in femicirculo
angulus ABC, cxiftetque angulus BAC, in ma-
jori fegmento CAB. Conftituatur quoque in
CEB8, minori fegmento angulus BEC.  Dico an-
gulum ABC, in {emicirculo re@um effe; angu-
lum vero BAC, in majori fegmento, minorem
re&o, & angulum BEC, in minori {egmento,
majorem rcéto.  Item angulum majoris fegmenti
comprehenfum reéta BC, & peripheria BAC, effe
reto majorem. At angulum minoris fegmenti
comprechenfum recta BC, & peripheria BEC, re-
&o minorem. Ducatur enim retta BD , ad cen-
trum, & cxtendatur AB, in F. Quoniam igitur

8 §.primt reltz DA, DB15 zguales funt, «erit angulus
AB,

DBA, angulo zqualis. Eadem ratione
erit angulus DBC, angulo DCB, zqualis, idco=
ue totus angulus ABC, duobus angulis BAC,

b3 prisd %CA, zqualis erit. $Eft autem & angulus FBC,

externus ecifdem duobus internis angulis BAC,
BCA, in triangulo ABC, ®qualis. Quare zqua-
les erunt inter fe anguli ABC, FBC; ac propte-
‘rea uterque rc&us. Reétus igitur eft angulus
ABC; quod eft primum.

c1y.primi uoniam vero in triangulo ABC, ¢duo anguli

ABC, & BAC, funt duobus reftis minores ; Es
cft angulus ABC, oftenfus reftus : Erit angulus
BAC, in fegmento majori, recto minor; quod

eft fecundum. i .
Rutfis quia in quadrilatero ABEC, intra cir-
culum
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culum defcripto , dduo anguli oppofiti BAC, &
BEC, funt duobus reétis zquales ; Et angulus
BAC, oftenfus eft reto minor; Erit BEC, an-
gulus in fegmento minore, refto major; quod cft
tertium.

Amplius cum angulus re&us ABC, pars fit
anguli fegmenti majoris ABC, qui comprehendia
tur re@a BC, & peripheria BAC; erit angulus
fegmenti majoris, recto major, quod eft quartum.

Poftremo , cum angulus fegmenti minoris ,
comprehenfus reéta BC, & Ecripheria BEC, pars
fit quoque anguli re@i FBC; Erit angulus fcg-
menti minoris , re&o minor ; quod eft quintum.
In circulo igitur angulus, qui in femicirculo,
rectus eft, &c. Quod erat demonftrandum.,

., COROLLARIUM

Hinc manifftum e , quod arﬁulus trianguli, qui re-
liquis duobus =qualis ¢xiﬁit. rectus <&, eo quod ilit
contiguus (qui producto latere extra triangulum fit) «if-
dem fit equalis.

THEOR. 288 PROPOS. 3o

Si circulum tetigerit aliqua recta linea, a
contatu autem producatur quedam refta li-
nea circulum fecans: Anguli, quos ad con-
tingentem facit , @quales funt iis, qui in
alternis circuli fegmentis confiftunt, angulis.

Angat re®a AB, circulum CDE, in C, pun-

&o, 3 quo ducatur re&a CE, dividens cir=
culum in duo fegmenta, in quibus flant anguli

daasersily

xxxiis

TABXIL
fz- 9

CGE, CDE. Dico angulum ACE, ®qualem.

efle angulo CGE, in alterno fegmento; & angu~
Jum ,-angulo CDE, in altem(:guoaue -
mento. Tranfeat enim primum, re&a CE , per

centrum. 4 Erit igitur uterque angulus ACE, ai8serl
BCE, refus: & Sunmt autcr‘rll & anguli CGE: b3t.sersin,

CDK, in femicirculis re&i. Igitur angulus ACE,
- angulo



1490 EUCLIDIS GEOMETRIZA.

“t angulo CGE ; & angulus BCE, angule CDE,
ualis eft. :
TARXIIL. on tranfeat jam CE, re&@a per centrum. Du-
. 10. &a igitur recta CF, per centrum,.conneétatur
c18.sersii, Te&ta EF : ceritque CF, perpendicularis ad AB,
d gusersii. d& angulus CEF, rectus ; ac propterea reliqui
anguli ECF, EFé, zquales erunt uni reGto, ut
angulo recto ACF. Dempto crgo communi an<
gulo ECFKF, erit reliquus ACE, reliquo CFE,
eartersii &qualis: ¢Eft autem angulo CFE, zqualis quo-
%ue angulus CGE , cum uterque fit in fegmento
GE. Quare angulus ACE, angulo CGE, =-
ualis erit. Quoniain vero in quadrilatero CDEG,
faa.gertii. duo fanguli CDE , CGE, duobus funt reftis -
g13-promi quales : g Sunt autem & duo anguli ACE, BCE,
uobus reétis ®q.:ales 3 fi auferantur zquales an-
guli ACE ; CGE, remauebit angulus BCE, an-
gulo CDE , ®qualis. Si circulum igitur tetigerit
aliqua rcéta linca, 2 contattu autem, &c. Quod

crat oftendendum.

mii. PROBL. 5. PROPOS. 33

Super data rect: linea defcribere fcgmen-
tum circuli, quod capiat angulum ajualem
dato angulo rettilineo.

E&a data fit AB, & datus angulu? primum

sz.”lR retus C. Oportet igitur fuper AB, feg-

mentum defcribere , in quo angulus exiftens fit

2qualis angulo reéto’dato C. Divifa AB, bifar

riam in D, defcribatur centro D, intervalio aus

tem DA, vel DB, femicirculus AEB; faltumque

agurernic erit, quod proponitur. Nam ¢ angulus AEB,

" in deferipto femicirculo re&tus cft , idcoque -
qualis angulo C, rc&o. :

74Bx11  Sit deinde angulus datus acutus C. Ad pun-

fz. ;s Gum A, fiat angulus DAB, zqualis angulo G,

acuto; & agatur ad DA, perpendicularis AE,

quz cadet fupra’ AB. Fiat deinde angulo FAB,

zqualis angulus FBA , fecetque BF, retam AE,

. in
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in F. & Erunt igitur reGz FA., FB, zquales.
Quare fi centro F, & intervallo FA, circulus
defcribatur  AGB, tranfibit is per B. Dico igitur
angulum in fegmento AGB , .quod defcriptum
cft ‘fuper AB, cfle zqualem angulo C. Fiat
enim angulus in dito fegmento AGB. Quis
igitur AE, per centrum F, tranfit, & ei perpen-
dicularis eft DA, tanget DA | reéta circulum in
A , per coroll. propof. 16. hujus lib. Quapro
scr ¢angulus DAB, hoc eft, angulus datus G,
zqualis erit angulo G, in ftgmento alterno
AGB. -

Sit tertio angulus datus H, obtufus. Fiat rurfus
angulo H, aqualisangulus|AB, & agatur adlA,
perpendicularis AE, quz fupra AB, cadet. Re-
liqua omnia fiant , ut prius, defcniptumque erit
fuper AB, fegmentum AKB, in [quo angulus
K, =zqualis cft angulo dao obuufo
auguius TAB, hoc «ft, augulus datus H, /=-
qua’is ¢ft angulo K, in alterno fegmento AKB.
Eadem enim clt demontlratio.  Itaque fuper data

reéta linea deferipfimus fegmentum, &c. Quod
efficiendum crar.

PROBL. 66 PROPOS. g4.

A dato circulo fegmentum abftindere ca-

piens anguluin equulem dato angulo reétili-
nco. .

b 6 pried

c3asdersii,

H. Nam

d3asersid

RN
xxxy. .

4

Datus circulus fit ABC, i quo auferre opor- 148X
teat fepmentum , in quo . angulus cxillens fg. 13.

zqgualis fit dato angulo D. sDucatur re€ta EF,
targens  circulum in A, Fiat deinde angulus
FAB, =zqualis angulo-dato D. Dico igitur an-
guium ACB, in fcgmento ablato ACB, =zqua-
lem effe dato angule D. Eft enim ¢ angulus
FAB, =mqualis augulo C, in alterno fegmento
ACB. Cum ergo angulo dato D, faftus fi
zqualis angulus FAB, erit quoque .angulus C,
angule D, =zqualis. A dato ergo circulo da~bfci-
S . o mus

ag.sersisd

b3 asersis
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dimus fegmentum ACB, &c. Quod erat facien-
dum, '

THEOR. 29. PROPOS. 35.

Si in circulo due refte linez fe fe mu-
tuo fecuerint , reétangulum comprehenfum
fub fegmentis unius, aquale eft ei, quod.
fub fegmentis alterius comprehenditur , re-
tanguio.

In circulo ACBD, fecent fe mutuo refta
AB, CD, in E. Dico reftangulum comprchen-
fum f(ub (chmcmis AE, EB, zquale efle re€tan-
gulo comprehenfo fub feginentis CE, ED. Aut
enim utraque linea tranfit per centrumn, aut una
tantum, aut neutra. Tranfeat primum utraque
per centrum. Quoniam igitur omnia quatuor
fegmenta inter fc zqualia funt, perfpicuum eft,
rcctangulum  comprehenfum fub  duobus unius
lince ®quale efle c¢i, quod fub duobus alterius
lince comprehenditur , reétangulo , ex iis, que
wd initivin lib. 2. feripfimus.

Trautiat deinde CD, fola per centrum F, dis

- vidatque primum rectam A B, bitariam, aac prop-

teren ad angulos rectos, conjungaturque reéta BE.
Quoniamn igitur CD, divifa ¢t per zqualia in F,
& por oduxqualia in Ey éent re@tangulum fub
CE, ED, una cum quadrato reéte EF, zquale
quadiato rettz FD, ideoque quadrato rectz FB,
cum recte ¥FD, FB, fint xquales : EQt autem
quadratum reéte FB, ¢ zquale quadratis rectarum
FE, EB. Igitur rc@angulum fub CE, ED,
una cuwn quadrato rectz-EF , xquale quoque
crit quadeatis re¢tarum FE , EB. Quare ablato -
q 2 .
communi quadrato retz FE, remancbit re&tan-
gulum tub CE, ED, zquale quadrato re@z EB,
boc eft, reangulo fub AE, EB, cum AE,
EB, re&z fint zquales: ac proinde reangulum
fub eis. comprehenfum, fit quadratum, ex iis,
quz ad defin. 3. lib. 3. feripimus. Divi-
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Dividat jam CD, tranfiens per centrum reftam f, 3, o
non bifsriam. Secetur erﬁo AB, bifasiam

in d, ducanturque re&z FG, FB, deritque FG, d 3, smii..
- perpendicularis ad AB. Quoniam vero rc&an%-
lum fub CE, ED, una cum quadratoreétz FE, .
¢ zquale eft quadrato re@z , hoc eit, %ua- e g fis.
drato re®= FB: Eft autem quadratum re&z FE,
Jzquale quadratis reGarum ?‘G , GE, & quadra=f 4y srid
tum re@z FB, zquale quadratis re@arum FG,
GB : erit quoque re@angulum fub CE, ED,
una cum quadratis re¢tarum FG, GE, zquale
Quadratis re€tarum FG ; GB. Dempto c1go
communi quadrato re@z FG, remancbit retan-

ulum fub CE, ED, una cum quadrato re&®

E, zqualc quadrato rcétz GB. Atqui etiam
retangulum fub AE, EB, una cum quadrato
re@z GE, g zquale eft c¢idem quadrato re@z g g, for,
GB : propterea quod reéta AB, fefta cft bifariam ’
in G, & non bitariam in E. Igitur re®angulum
fub éE, ED, una cum quadrato rctz GE , -
quale cft reftangulo fub AE, EB, una cum
Quadrato ejufdem re&x GE. Quare ablato com-
muni quadrato re¢tz GE, remanebit re¢tangulum
fub CE, ED, =quale reétangulo fub AE, EB.
Quod cft propofitum.

Tertio neutra per centrum tranfeat, five una fe 5 &
illarurn bifariam dividatur , five ncutra.” Ducatur
per cemtrum F, & punétum feétionis E, re@a
GH. Quoniam itaque oftenfum cft, reétangulum -
fub AE, EB, =zquaie e retangulo fub GE,
EH: five AB, dividatur bifariam, five non: Item
re¢tangulum fub CE, ED, zquale eflc quoque
¢idem re@angulo fub GE, EH; five CD, feQa
fit_bifariam, five non; Erit rcétangulum fub
AE, EB, zquale relangulo fub CE, ED, quod
eft propofitum. Si in circulo igitur duz reétz
linez fefe mutuo fecent, &c. Quod demon-
ftrandum crat.

THEOR.



u4 EUCLIDIS GEOMETR!I A.

“ai, THEOR. 30. PROPOS. 36

" Si extra circulum: fomatur punfum ali-

uod, ab eoque in circulum cadant duz re-
© ¢ " éte linee, quaram altera quidem circulum
. decet, altera’ vero tangat: Quod fub tota
7 fecante, & exterius inter punétum & con-
vexam peripheriam affumpta comprehenditur
reCtangulum , wquale erit ei, quod a tan-

genie defcribitur , quadrato.

TABXIV, ;EXt’ra circulum ABC, %m&um fumatur D,
fe. 11 *“'13 quo linea ducatur DA , fecans circulum
sipsersii. in C, «& linea DB, circulum tangens in B.
< Dico re@angulum fub DA, DC, zquale efle
quadrato reétee DB.  Tranfeat enim pritnum refta
ba8sersii. DA, per centrum E, & jungatur recta EB, fqua
‘perpendicularis erit ad DB, Quoniam igitur CA,
divita «ft per xzqualia in E, & ei addita in reétum
€ 6. fee. & continuum 8D , ccrit re@angulum fub DA,
DC, una cum quadrato rcetz EC, hoc eft, cum
‘quadrato recte EB, xquale %admto rete DE:
d4g-proms LIt autem quadratum reétz DE, 4 &quale qua-
: dratis rettarum EB, DD, Quare redtangulum
fub DA, DC, una cum quadrato reéle EB, =-
quale «iit quadratis re¢tarum DB, BE. Ablato
igtur communi quadrato re¢te BE, remancbit
‘rectanguium fub DA, DC, quadrato reéte DB,

zquale. Quod eft propofitum.
zaaxiy,  Non traufear jam DA, fecaus per centrum E.
fz. 8, 9. Divifa ergo AC, bitariam in ¥, ducantur rcitze
e18.rerii EB, EC, ED, EF; ccritque EB, ad 8D, por-
£ 3. sersit. pendicularis 3 & EF, ad AC.  Quoniam igitur
CA, divifa ft per zqualia in F, & ciaddita recta
g 6. see. CD, g erit re€tangulum fub DA, DC, una cumn
quadrato reétz CF , zquale quadrato reétz DF.
Addito igitur communi quadrato reéte FE, erit
reGtangulum fub DA , DC, una cum quadratis
re¢tarum CF, FE, zquale quadratis “&351}?
o ,
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DF, FE: Eft autem quadratis re&arum CF, FE,
bzquale quadratum reflz EC, ideoque &Bua-
dratum re&tz EB ; Et fquadratis rc€arum DF,
FE, =zquale t quadratum reélz DE. Quare
retangulum fub DA, DC, una cum quadrato
reitz EB, zqualc erit ‘quadrato retz DE. Cum
igitur quadratum re@x DE, kzquale fit quadra-
tis retarum DB, BE ; erit & re@angulum fub
DA, DC, una cum quadrato re&z EB, zquale
quazfratis re¢tarum DB, BE. Ablato ergo com-
muni quadrato reéte BE, remanebit retangulum
fub DA, DC, quadrate rcéte DB, zquale: quod
eft propofitum. Si igitur extra circulum fumatur
gunc"tum aliquod , &c. Quod erat demonftran-
um.

COROLLARIUM I

Hinc manifeftum el , fi 4 pun&lo quovis extra circo-
lum affampto plurimae linte re@x  circulum fecantes
ducantur , reCtangula comprehenfa fub totis lineis , &
partibus exterioribus inter fe eflc zqualia. Ut fiex A,
dueantur reéte AC, AD, AE, {fecantes circulum in
F, G, H, erunt rcGangula fub AC, AF; ltem fub
AD , AG ; & {fub AE, AH, xquaha inter fe. Nam
dufta AB, tangente circulum , leunt quadrato reGz
AB, =qualia fingula iila rntangula ; quare & inter fo
omnia xqualia eruat,

COROLLARIUMIL .

Conftat etism , duas rcctas ab ecodem pundto doctas,
quze circulum rangant , inter fe fTv xquales. Ducan~
tur enim ex A, rc&tz AB, AC, tangentes circulum :
quas dico efle xquales inter fe. Du&a enim néta AD,
quz circulum fecit in E, erit tam quadratum @z
AB , quam quadratum re@tx AC, mzquale r tangulo
fub AD, AE. Quarc quadrata rc&arum AB, AC, inter
fe xqualia erunt , ac proptcrea seétx AB , AC, xquales

quoque ecrunt.

K Co:

bay.primi

i 47:prom

TABXIF,
fg 1o,

V36ertii.

TABXIP,
fe. .

m364erit
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COROLLARIUMIL

Perfpicoom quoque eft , ab eodem puno extra circus

lum aflumpto , duci tantum poflc duas lincas , que cir-

TABXIY. culum tanpant. Si enim przter duis AB, AC, duci

. 1a- poflit tertia AD, circulum cundem tangers ; dullis re-

n18gersi. &is EB, ED, ex centro E, #erunt anguli ABE, ADE,

redti, ideoque =quales ; quod eft ablurdum. Nam fi

ea1primi ducatur scéta AR, ourit angulus ADE, mujor angulo

- ABE.

Aliter. Si tertia AD , circulum etio-m targat ;

erunt dux tangentes AB, AD, xquiles , ut oftenium

. eft; quod eft abfurdum. Ducti namque riéhr AE, ad

D 8.tertii. centrum E, que circulum fecet in F, purit AD, cum

fit propinquior minimx AF , minor, qum AB, qux

4 minima AF , remotior cft. Vel fic. Si AB, AD,

funt wquales ; additis aqualibus EB, ED, cruot quoque

AB, BE, ipfis AD, DE, =quilss, quod cft abfurdum.

qa1.primi gSuot enim mijores AB , BE. Solum ipitur dux rlz

ducentur 4 puncto A, qux circulum tangact : Quod «ft
propofitum,

COROLLARIUM IV

Hlul denique conftat etiam , fi dure rcte xquales ex
puncto quopiam in convexam peripheriam irctaant, &
carum una circulum tanpat, alteram quoque circulum

TAB.XIV AVRETE. Ut i duz rg&.}: AB, AC, fi.t xquales,
fz 12 & AC , tangat circulum in C, target quoqu: AB,
g+ 12 cundem circulum in B. Si enim ron tangat, ducatur
AD, ungens, eruntque ex s, corull. AC, AD, xquaks.
Cum creo & AB, ipfi AC, xquilis ponatur , ducentur
tres reQa xquales AB, AC, AD, quod «ft abiuidum,.
r 8. zertit, r Dux enim tantum duci poifunt.
TABX1V, Aliter. Ponantur due rclta zqualzs DB, DF, &
fz- 13. DB, circulom tanpat , in B, Dico & DF, wndem
tangere in F. Dudlis enim reétis EB, EF, ex centeo,
erunt duo latera DB , BE, duobus lateribus DF, FE,
&8, primi wquilia , & bafis DE, communis. slgitur anpuli B,
€18 sersii. ¥4 xquales erunt: #Sed B, rectus et. Igitur & F, re-
' &us crit, atque idcirco DF , circulum tanget in F, ex
corall. propof. 16. hujus lib.

THEOR.
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THEOR. 31. PROPOS. 37. xmxip

Si extra circulum fumatur punctum ali-
uod, ab eoque punéto in circulum cadant
gua: re€te linex, quarum altera circulum
fecet , altera in cum incidat ; fit autem ,
quod fub tota fccante , & cxterius inter
punétum , & convexam peripheriam aflump- -
ta , comprehonditur rectangulum ; @quale
ei, quod ab incidente deferibitur , quadra-
to; Incidens ipfa circulum tanget.

EXtra circulum ARC, eujus centrum E, pun- rpx1pr
dlum fumawur D, 4 quo ducatur reéta DA, 2. 13,

circulum fecans in C, & re€ta DB, incidens in )

circulum e¢jufque punétum B; fitque reétangulum

fub DA, DC, =quale quadrato re¢tz DB. Dico

DB, circulum tangere in B. 2 Ducatur enim aagyserdh.

DF , tangens circulum, & jungantur reétz EB,

EF. Quod fi DA, fecans non tranfcat per cen- fg. 14

trum E, jungatur quoque refta DE. Quoniam

igitur re¢tangulo fub DA, DC, bzquale cft qua- b3é.sersi

dratum reéte tangentis DF : Et eidem rectangulo

fub DA , DC, =xqualc ponitur quadratuin reétz

DB: crunt quadrata re¢tarum DY, DB, inter fe

2qualia , idcoque & re¢te DF, DB, zquales

inter fe_erunt. Itaque quia latera DF, FE, tri-

anguli DFE, mqualia funt lateribus DB, BE,

trianguli DBE ; & bafis DE, communis, ccrunt ¢ gyt

anguli DFE, DBE, ®quales. 4Atqui angulus d 18 zersii.

DFE, reftus clt, quod DF, circulum tangar. . "

Igitur & angulus DBE, re€tus crit. (Quapropter

per coroll. propoll 14. hujus lib. DB, circulum

tanget 3 quod elt propofitum. Si‘crgo’extra cir-

culum fumatur punctum aliquod, &c. Quod

erat demonftrandum.

K2 KUCLLS
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DEFINITIO L

Figura rectilinea in figura reilinca in-
feribi dicitur , cum finguli cjus figure , que
infcribicur anguh fingula Lmra CJUS , 1o

-— qua infcribitur , tangunt. .

Gens Euclides quarte hoc libro de wvariss
 nferiptsonibus figurarum veclilsnearums in
circulo , €* earundem civca circulum
defcriptionibus : Item de infcripsionibus
circuli in eifdem figuris, € circuls defcriptsonibus
circa ufdem exponit paucis defimtionibus , quid fit
Siguram in f, gura inferibi, ant circa fguram defcri-
b, ncipsens 4 reéliliness Sfiguris 2 Si sgitur anguls
1’43.}{1;/ D, E, F, trmngul; imterm DEF , tangant latera
e 15 AB AC' BC, triginzals exterm AB(, dicetur
lrtangulm DEF s N tmznrmlo ABC, efle inferip-
Je 16 sum. At quonsam arﬂulm M, trianguli KLA,
non tangss latus HI , trmnfmlt c HI non du'etur
trtangulum KLAM , mfcrtbl sn triangulo GHI
quamvu totum illud fit intra boc , duogue angulx
K, L, tangant dwe lasera GH, G 1.

DEFI-
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DEFINITIO. IL

Similiter & figura circum figuram defcri-
bi diciter, cum tingula ejus, quz circums
feribitur , latera fingulos ejus figure angulos
tetigerint , circum quam illa defcribitur.

Contrario dicetsr triangulum ABC , defcribi TABXIV.
circa triangulum DEF ; quomiam fingula latera f&- 1519
sllius ﬁngulu hujm angulos tangunt; At triangulums
GHI , nen dicetur defcripwum effe circa trsangulum
KLM , propterea quod latus sllius HI angulsms
bujus M, non tangit. 1dem imelligendum eft de
snfcriptionsbus , ac circumfcriptionsbus alsarnm Sfign~
rarum reflilinearum. :

DEFINITIO I

Figura retilinea in circulo inferibi dicitur,
cum finguli ejus figure , que infcribitur ,
anguli tetigerine circuli peripheriam. _
UT fi tangantanguli A, B, C, trianguli ABC, TAB.XP,

perspheriam civculi ABC , dicetur triangulm fs 3.

in circulo effe snferiptum.  Quod [i vel unus tantum
angulorum nen tangcret peripheviam , non diceretnur
triangulum efle infcriprum in circule,

DEFINITIO. IV.

Figura vero re€tilinea circa circulum de-
feribi dicitur , cum fingula latera ejus, que
circumfcribitur , circuli peripheriam tangunt.

AT vero fi latera trianguli ABC, fingula tangant T4B XV
perspheriam circuli DEF ; dicetur triangulum fig. 3.
asrca sirculum effe deferiptum. '

K3 DEFI-
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DEFINITIO V.

Similiter & circulus in figura reétilinea
inferibi dicitur, cum circali peripheria {in-
gula latera tangit ejus figure, cui inferi-
bitur.

DEFINITIO VL

Circulus autem circum fizuram deferibi
dicitur , cum circuli peripheria fingulos tan-
git ejus figur® , quam circum fenbit, an-

gulos.

Iciffim dicetur circulns DEF , infcriptus effe in

triangulo ABC : At wvero circulus ABC,
defcriptus effe circa triangulum ABC. Idem judi-
cium habete de aliis figuris veitilineis, que in circulo
dicuntur infcribi | vel circa exndem defcribiy; Aw
in quibus circulus dicitier sucrili , wvel circa g:as
defcribi cirenlus dicitur,

DEFINITTIO. VIL

Re&ta linea in circulo accommodari, fea
coaptari dicitur, cum c¢jus extrema in Cir-
culi peripheria fucrint.

T relta linca AB , quoniam ejus extrema A,

o B, in peripheria cireuli ABC, exiftunt,

coaptata, [en accommodata in dicte circule effe dice-

tur: Non antem refta E, vel CD; quia hac altes

rum duntawat extremorums , nempe Cy habes inperi=
pheria eireuls s Illa vero gemrum. ’

‘PROBL.
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LIBER QUARTUS 1n
PROBL. 1. PROI'OS. 1 .

) ]

In dio circulo rectam lincam accommo-
dare zqualem diie recta lincex, qua circuli
diametro non {it major.

IN circulo ABC, cosptanda fit re@a linea z- TAB. X/,
qualis redlx lince datz D, que tamen major fg. 4
non fit diamctro circuli daii. Cum enim diame- _
ter afit omuium reétarum in circulo maxima, fi asgsmil
data rcéta diametro major foret, non poflet in -
circulo aptari illi una aqualis, Ducatur ergo
diamcter BC. lwaque fi dana re@ta D, =zqualis

fucric diamctro, aptata erit BC, illi zqualis: Si o
vero D, minor fucrit diametro, #ablcindatur BE, b 3. primt
xqualis ipfi D, & centro B, intervallo autem

BE, circulus deferibatur EAy fecans eirculum

AB& , in A, duita izgitur reéta BA | erit ca ap-

tata in circulo ABC, =qualis date rette D.

¢Eft enim BA , wquails ipfi BE, & D, xqualis ¢ 15.4ef
eidern BE , per conftructionem. Quare AB, & primi.
D, inter fe ®xquaics quoque crunt.  In dato er-

go circulo re¢iam lineamn aczommodavimus, &ec.

Quod facicndum crat.

PROBL. 2. PROPOS. 2 it

In dato circtio triangulum deferibere
dato triangulo chuinngu!um.

It in circulo ABC, dato defcribendum trian~ T4D.X7.
gulum xquiangulum triangulo dato cuicun- fig- §

que DEF. Ducatr recta GH, tangens circulum

in A, fiatque angulus GADB, angulo F, =qua-

lis, & angulus HAC, angulo E, atque exten-

dantur rette AB, AC, ad circumferentiam uf-

uc in punéta B, & é » conjungaturque recta

3C. (Non cadet autem refta AC, in reétam

AB, vel intcr re&}a{s AB, AG: propterca quod

4 - angyli
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ar7-primi anguliGAB, HAC, hoc cftanguli F, E, amino-

bi3premi res funt duobus reéis. 4 Eflent autem duobus
reftis zquales, i AC, in AB, cadceret; vel majo-
res duobus refis, fi inter AB, AG, cadcret.)
Dico triangulum ABC, circulo dato infcriptum,
efle zquiangulum dato triangulo DEF. Eft cnim

c3aterzi. angulus C, c¢=zqualis angulo GAB; & cidem
angulo GAB, =zqualis cft angulus F, ex con-
ftru@ione. Quare anguli C, & F, inter f¢ quo-
que erunt zquales. Similiter quia angulus B,

d3ssertiv dequalis eft angulo HAC; & eidem angulo
HAC, =qualis eft, per conftruttionem, angulus
E, erunt ctiam anguli B, & E, inter {c zquales.
Cum igitur duo anguli B, & é, trianguli ABC,

. . . zquales fint duobus angulis v, & F, trianguit

€31 primi D(iiF, eerunt quoque reliqu: anguli A, & D,
zquales. /Equiangulum eft crpo  triangulum
AusC, triangulo DEF. Quare in dato circulo
triangulum gcfcripﬁmus y &c. Quod faciendum
crat.

i PROBL. 3 PROPOS. 3

Circa datum circulum triangulum  deferi-
bere dato triangulo ®juiangeium.

TAB.XV. Irca circulum datum ABC, defcribendum fic
L 9, 10. triangulum equiangulum dato triangulo DEF.
Produéto latere Ek, utrinque 2i G, & H, {ump-
toque centro circuli 1, ducatur recta utcunque
Al, & fiat anzulus A1B, =zqualis angulo DEG,
& angulus BIC, angulo DFH. Decinde ex A,
B, C, educantur ad Al, BI, CI, perpendicula-
res KL, LM, MK, quz circulum tangent in
puné&is A, B, C, per coroll. propofl 16. lib. 3.
cobuntque in pundis K, L, M. Sicnim duce-
retur recta AC, fierent duo anguli KAC, KCA,
duobus reétis minores, ac proinde AK, CK,
d13iprom; coibunt,, d&ec. Nam reita hzc du&ta AC, ca-
derer fupra redtas Al, CI, quod hz angulum

conftituant in I. Cum cnim fpatium circa I,
&quale
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zquale fit qkuatnor reétis cx coroll. 2. propof. 5.
lib. 1. hoc cft, quatuor angulis ad E, & F &, fint- b rg.prmmé
ue duo ancuii AIB, CIB, duobus anguis

EG, DFH, =quales; erit reliquum fpatium
AIC, reliquis duobus aogulis DEF, DFE, z-
qualc: Sed «hi minores funt duobus rectis. L~ ary- promé
tur & fpatium AIC, minus erit ducbus rectis,
ac proinde angulus crit AIC. Alias fpatiumn
illud dfet vel wquaie duobus retis, fi nimiruin
Al CI, unam reétam lineam conftituerent; vel
majus duobus rectis ; fi recta Al, producta, ca-
deret fupra 1C. Cadit ijitur neceffario Al, pro-
ducta inrra CI, atque idcirco angulus fiet AIC,
ad partes K, & duéta recta AC, faciet cum
AK, CK, duos angulos minores duebus reclis,
£ idecoque re¢tz AK, CK, coibunt in K. Non gig, pres.
fecus oftendeinus, AL , BL, coire in L, & ’
CM, BM, in M: quia duélz re¢tz AB, BC,
facient cum AL, BL, CM, BM, angulos mi-
nores duobus rectis. Deferiptum elt igitur circa
circulum triangulum KLM, quod dico effc =~
quiangulum triangulo DEF. Quoniam enim om-
nes anguli in quadrilatcro AIBL , zquales funt
?uatuor reétis, ut ad §z. propof. lib. 1. oftenfum

uit, & anguli IAL, IBL, funt duo rcéi, erunt
reliqui AIB, & L, duobus reétis zquales. Cum
igitur 4& anguli DEG, DEF, fint duobus re:tis bi3.pri
zquales ; fi aufcrantur zquales AIB, DEG, re-
mancbit angulus L, angulo DEF, =zquaiis. Pari
ratione oftendemus angulum M, zqualem efle
angulo DFE. ¢Reliquus igitur angulus K, rcli- ¢3a.primi
quo angulo D, zqualis erit; atque idcirco trian-

ulum KLM , =zquiangulum triangulo DEF.

irca datum ergo circulum, &c. Quod efficien=
dum crat.

PROBL. ¢ PROPOS. 4 i
In dato triangulo circulum infcribere.
SI: defcribendus circulus in dato triangulo ABC. 7.48. x7;

Divifis.duobus angulis ABC, ACB, bitariam fz. 11,
: K 5 rectis
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b g.primi Teltis BD, CD 4, que intratriangulum coeant in
- D, ducantur ex D, ad tria latera, perpendicula-
cia.primi tes DE, DF , DG¢. Quoniam igitur duo anguli
DBE, DEB, trianguli DBE, ®quales funt duo-
bus angulis, DBF, DFB, trianguli DBF, uter-
‘a26.primi- que utrique ; & latus BD, commune; acrunt
guoque latera DE, DF, =qualia. Eademque
ratione &qualia crunt latera DF, DG, in trian-
gulis DC%, DCG. Cum igitur tres reéte DE,
DF, DG, fint zquales; circulus ex D, ad inter-
vallum DE, deteriptus tranfibit per reliqua pun-
dig. df GaF, & G d; rangetque lateratriangulinmE, B,
prim. G, per coroll. propof. 16. lib. 3. quod latera
perpendicularia fist ad femidiametros DE, DF,
DG. In dato er2o triangulo citculum deferips

funus. Quod erat cfliciendum.

0. PROBIL. 5c6. PROPOS 3.
Circa datum wriangulum circulum deferibere.

It circulus defcribendns circa datum triangulum

TABXV. ABC. Dividantur duolatera AC, AB, (quz
Fza110, 13 in tiangulo reétangulo, vel obtufangulo fumen-
14 da f{unt facilitatis gratia, circa reétum, vel obtu-
fum angulum , quamvis hoc non fit omnino nc-
ceflarium , fed duB quvis latcra bifariamn poflint

s Tecari) bitatiaminl), & Ee, punéis, cx quibus
eto-rimt educantur DF, EF, perpendiculares ad dic.Jta la-
tera, cocuntes in I. , (Quod enim cocant, pa-

tet. Nam fi duéta eflct recta DE, ficrent anguli

¥DE, FED, duobus reftis minores) eritque F,

. vel intra triangulum, vel in latere BC, vel ex-

tra triangulum.” Ducautur re@z FA , FB, FC.
Quoniam igitur latera AD, DF, trianguli ADF,

zqualia funt lateribus BD, DP’, trianguli BDF,

a 4 primi & anguli ad D, re&ti; acrunt bafes YA, FB,
aquales. Eodem modo erunt FA, FC, ®qua-

les. Cum ergo tres rete FA, kB, FFC, fint
zquales, circulus defcriptus ex IY, ad interval-

lum FA, tranfibit quogquc per puntta B, %.C.

: uca
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Circa datum ergo triangulum citculum deferipfi .
* [ ]

COROLLARIUM

Rinc manif:ftum eft , fi certrum intra triangulum ca-
dat , bomnes argulos «ffe acuros, quoniam omnes funt b 3asersii,
in majon fe;mento circult ¢ i vero fic in latere BC,
cangulum BAC, ei lateri oppofitum, efle reGum quod ¢ g1.zertii,
fic in femicircalo : 81 denique cadat exrra trianiulum,
dngzulum eppofiium BAC , obtufum effe , cum it in d gurersd
minori fegmento circuli

Contra vero peripicuum eft , i triangulum fusrit acus
targulum , centrum cafere intra triangulum: i r Gan-
gulum, in Ia(us R &o angulo oppofitum @ i denique ob-
tufzngulum  fucrit , extra triangulum, Quod quidem
facile ofteadetur, ducendo ad incommodum aliquod, five
abiurdum. Quia fi in acutangulo caderct centrum in
unum latus , cffer angulus ei oppefitus rectus: fi vero
extra , «flet idem anjulus obtutus.  Item M1 in re@ane
gulo centrum caderet intra , «ffent oranesanguliacuti, fi vero
axtra, cflet angulusoppdtitus obtufus.  Denique fiin trian-
gulo obrufangulu caderet in unwm latus , effer anpulos
ei oppolitus , rctus, fi vero intra, omnes anguli effent
acutt. Qua omiia ex priori parte hujus corull colli-
guntur, & pugnant cum hypothefi. :

PROBL. 6 PROPOS. 6. i

In dato circulo quadratum deftribere.

It in dato circulo ABCD, cujus centrum E, 74B XA
infcribendum quadratumn. Ducamur duz dia- fg 15

metri AC, BD, fecantes fc fe ad angulos reétos
in centro E, & jungantur re@tz AB, BC, CD,
DA. Dico ABCD, ctic quadratum infcriptum
in dato circulo. Nam quia latera EA, EB, tri-
anguli AEB, =zqualia funt lateribus EC, EB,
trianguli CEIS, cum omnia fint ex centro; & .
anguli contenti funt re@i; aerunt bafes AB, BC, o 4 prif¥
- zquales, EFadem ratione =zquales erunt reéte

BC, CD: ltem reéta CD, BA, & re&tz 13{}3,
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e °  AB. Omnia igitur latera quadrilateri ABCD,
zqualia inter fe funt. Quod brevius ita conclu-
. demus. Quoniam quatuor anguli ad E, zquales
Ba6sersii. funt , nimirum re@i ; berunt quatuor arcus, qui-
cagyerce bus infiltunt, zquales: cac proinde & reétz qua-
© tuor fubtenfz zquales erunt. QOmnia ergo latc-
ra quadrilateri ABCD, inter fe =zqualia funt.
d3rsentis Sunt autem 4 & anguli reéti, cum omues in fe-
e 19. 4. micirculis exiftant. Quarcquudratumerit ABCDe,
primi.  proptercaque in dato circulo quadratum defcripfi-
mus. Quod ecrat taciendum.

viw PROBL 7. PROPOS. 7.

Circa datum circulum quadratum de-
{cribere.

748 X# Clt circa datum circulum ABCD, cujus cen-
fz. 16, trum E, defiribendum :quadratum. Ducan-
tur duz diamctri AC, BD, fecantes fe in E,

centro ad angulos retos; & per A, B, C, &

D, educantur ad diametros lince perpendiculares

¥G, FH, HI, IG, coeuntes in punéis F , H,
digprme I, G. 4Quod cnim coeant AF , BF, patet ex
co, quod ducta re@a AB, faciat cum AF, Bl,

duos angulos duobus rectis minores 3 atque ita

de reliquis. Dico FHIG, efle quadratum circa
circculum datum defcripum. Cum enim angult
218.prim AEB, FBE, fint re@ti, aerunt FH, AC, paral-
lele ; fimiliterque erunt Gl , AC, paraliclz.
b3oprim 6 Quarc & FH, GI, paralicle erunt. Eodem
modo parallele erunt FG, HI. Quoniam igitur
c34.prims parallelogrammum eft ACHF, s¢erunt latera op-
pofita AC, FH, =qualia, & anguli oppofiti

ACH, AFH, =zquaies: Sed ACH, eft reitus.

Igitur AFH, reétus erit. Eadem ratione often-

demus angulos H, I, G, rectos effe: & latera

< HI , 1IG, GF, zqualia efle diametris BD , AC.
Quare1 cum 2am§tri fiﬁtI z uGalcs , cr{.mt i"- quas

wor latera F H ualiz, ideoque

’ y K11, \: xq ’ FGﬁ-l,
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FGIH, quadratum erit; cujus quidem latera cir- -
culum tangunt, per corollarium propof.16.1ib. 3.
Circa datum igitur circulum quadratum deferip-
fimus. Quod erat efficiendum.

PROBL. 8. PROPOS. 8. viij?
In dato quadrato circulum defcribere.

It in dato quadrato ABCD, infcribendus cir- .

culus. Disiﬁs lateribus  bifariam in E, F,;:.B,;Y_V’
G, H, ducantur reéte EG, FH, fecantes fe in
1. Quoniam igitur AD , BC, retz zquales
gnt, & parallclz , crunt & dimidie earunéAH,

", ®quales & paratlele. aQuare & AB, pa-a
rallcla %ﬂ, & a:c;unlis ipfi FI% Fadem ratione 3”'*"
erit DC, parallela, & 2qualis cidem FH: Item-
que re@te AD , BC, parallclz erunt, & =zquales
ipi EG. Sunt igitur parallclogramma Al, IB,

CI, ID, idcoque reéte IE, IF, 1G, IH, zqua-

les erunt reétis AH, EB, DH, AE: Sunt au-

tem hz inter fe zquales, cum fint femiffes 2-
qualium AD, AB, &c. Quare & rcétz IE,

IF, IG, 1H, =®qualcs crunt, ac propterca circu-

lus defcriptus ex I, ad intervallum IE, tranfibit
quoque per panéta F, G, H, qui cum contingat .
latera AB, BC, CD, DA, per coroll. propof.

16. Ib. 3. 4quod anguli ad E, F, G, H, fint bag.primi
recti, deferiptus erit in quadrato AC. In dato

crgo guadrato circulum deferipfimus.  Quod
tiiciendum crat.

PROBL 9. PROPOS. o. ix:

Circa datuin quadratum circulum defcribere.

Gt deferibendus circulus circaquadratum ABCD. 74EXV.
Ducantur diametri AC, BD15 fecantes fc}i%ll);. fg 18

Quoniam igitur latera AB, AD, trianguli > )

wqualia funt serunt angu’li ABb, ADB, =zqua- 2§ primd

les:
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b3aprims les : Eft autem angulus BAD, refus. #Quare
ABD, ADB, femiretti crunt. Similiter often-
demus , reliquos vmnes angulos ad A, B, C,
D, cfle femire¢tos , & idcirco inter fo zquales.
Cum ecrgo anguli EAD, EDA, fint zquales;

¢ 6.primé ccrunt recke KA, ED, 2quales. Eadem ratione
EA, EB, =zquales erunt ; nec non EB, EC.
Item EC, ED. Quare circulus cx E, deferip-
tus, imervallo EA 5 tranfibit per reliqua punéta
B, C, D. Circa datum ergo quadratum circu-
lum deferipfimus. Quod erat faciendum.

S CHOLTU M.

74BXPY,  Quid fi ¢irca datum circulum EFGH, defcribatur
fg. 1. gusdrazum ABCD , I in eodem circuls aliud qua=
dratuin EFGH, infcribatur | eris 7zmdramm circime=
Jeripram ASCD, quadrati inferipes HEFG o duplunr.
Gioniam enim latus AB | gquadrasi circumferipes
wquale ¢ft diametro HE, circuli | ut ex 7. propuf.
baqus b, conflat | buc eft | diameiro HF, guadrari
smeripti HEEG @ quadratum  wero diametri HE
duplam [l quadrati HEFG | cujus eft diameter, ut
ad 47, propofe ik v, offendimus; Conflat propofitum.

x PRODBL, 10. PROPOS. 10

Ticofeeles  triangulum  confituere 3 quod
g
habear wrramque corum, qai ad balin {unt,
dilguioriin dupluin reliqul.

Umatur quaxvis re&a linea , AB , quz

:-“azxn S adividntuf} in C, ita ut rcttang,ulum fub AB,
s 11 fu, BC, zquale fit quadrato reétz’ AC. Deinde
centro A, intervallo vero AB, circulus deferi-

b1, quars. batur , in quo baccommodetur re¢ta BD, =qua-
- lis ipfi AC, jungaturque rc&ta AD. Quoniam
autem reéte AB, AD, ®=quales funt, eric trian-

gulum ABD, Ifofceles. Dico utrumque angu=-

_lorum ABD, ADB, duplum cfle rcliqui anguli
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A. Du@a enim re@a CD, ¢ defcribatur circa c§. quens.
triangulum ACD , circulus DCA. Quoniam
igitur re¢tangulum fub AB, BC, =quale eft
uadrato re¢te BD, & reta AB, fecat circulum

CA, dtanget re€ta BD , ecundem circulum dyysersi

DCA, in D. Quare angulus BDC, ezqualis e3a.zersni
cft angulo A, in alterno {cgmento CAD. Ad-
dito igitur communi CDA , erit_totus angulus
ADB, =zqualis duobus angulis CAD, CDA:

Scd his eiidem fzqualis eft etiam angulus exter- f 32 primi

nus BCD. Angulus crgo BCD , =zqualis erit

angulo ADB, hoc eft, angulo ABD, gcum g ¢, srimé
ABD , ADB, =quales fint; ac propterea srecta h 6, primi
CD, BD, =zquales erunt: Eft autem BD, =-

qualis pofita rectaa AC. lgitur & CD, ipfi éA,

xqualis erit ; sac propterca anguli CAD, CDA, i 5. primd
xquales. Angulus igitur ADB, qui aqualis
oftenfus eft duobus angulis CAD, CDDA, duplus

erit alterius corum, anguli nimirum A. Quare

& angulus ABD, duplus crit cjuldem anguli A.
1{ofccles ergo Triangulum conttituimus, habens,

&c. quod erag-efficiendum.

COROLLARTIUM.

Quoniam vero tres anguli trianguli ABD , fxquales k31.primi
funt ducbus rcts, hoc «ft , quirque quintis cucrum
retorum @ perfpicuum «ft, apgulum A, cflc quintam
partem duorum retorum 5 utrumibet avtem B, D, duas
quintas partes. ltem A, cfle duas quintas partes unius
réti, & utrumvis B, D, quatvor quintas partes; quan- L
dcquidem omnes tres Jequales funt duobus rectis, hoc |3 primi
&ft, decem quiatis unius recti.

PROBL 1. PROPOS. 1.
In dato circulo, pentagonum wquilaterum,
& zquiangulum infcribere.

Slt'in dato citculo ABCDE, infcribendum pen- 748%72
tagonum &quilaterum , & xQuiangulum. fig, 3.
aCon- '
. »
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ateqwers. 2 Conftruatur triangulum Ifofceles, FGH, ita ut
uterque angulorum G, H, duplus fit reliqui F,

ba.quarr. & in circulo 6 infcribatur triangulum ACD, -
quiangulum triangulo FGH, & uterque angulo=~

¢ gpremi Tum ACD, ADC, cbitariam dividatur reétis CE,
DB, atque re¢tz jungantur AB, BC, CD, DE,
EA. Dico pentagonum ABCDE , 10 circulo
dato infcriptum, efle zquilaterum, & zquiangu-
lum. Cum enim uterque angulorum ACD ,
ADC, duplus fit anguii CAD, & divifus bifa~
riam; erunt quinque anguli ADB, BDC, CAD,

daétersii DCE , ECA , zquales. dQuare arcus AB, BC,
CD, DE, EA, fuper quos afcenderunt, atque

eagsrdii. idcirco ¢ & reétz AB, BC, CD, DE, EA, =-
quales erunt , ®quilaterum eft igitur pentagenum
ABCDE. Rurfus quia arcus AB, ED, zqua-
lcs fune ; addito communi BCD, fient zquales

fag.persii. ABCD , EDCB. 17 Anguli ergo AED, BAE,
di¢tis arcubus infiftentes, zquales crunt. Eodem
modo zquales erunt cuilibet horum angylorum
reiiqui anguli.  Infitunt enim ®qualibus arcubus,
quorum finguli ex ternis arcubus ®qualibus com-
ponuntur. A.quiangulum eft -erpo pentagonum
ABCDE., Quuare cum & =zquilaterum efle fit
ottenfum , inferiptum erit dato circulo pentago-
tum zquilatcrum, & ®quiangulum. Quod ta-
cicndum crat.

COROLLARIUM

Scquitur binc , angulum  Pentagoni zquilateri , &
zquianguli comple@i tres quintas partes duorum r Ctorum ;
g7 seriic. vel fex quintas unius re€ti. g Cum enim tres aoguli
BAC, CAD, DAE, =zquales fint, utpote qui zqualibus
arcubus BC , CD, DE, infiltant, fit autem CAD, per
coroll. precedentis propof. quinta pars , duorum retorum,
vel duz quintz unius redi: crit totus BAE, tres quintz
duorum reGorum, vel fex quintx unius rei.

PROBL.

Y
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PROBL. 12. PROPOS. 12. xij

Circa datum circulum , pentagonum ®qui-
laterum , & ®quiangulum defcribere.

Slt circa datum circulum ABCDE, defcriben- T4B.X07-
dum pentagonum =zquilaterum, & zquiangu- f2- 4
lum. a Infcribatur in eo pentagonum zquilate- AU.guars,
rum, & =zquiangulum ABCDE, & ex centro
F, ducantur reétz FA , FB, Fé, FD, FE, ad
?(u:\s ducantur perpendiculares GH, HI, it »
L, LG, coeuntes in G, H, I, K, L.’ Cum
enim anguli GAE , GEA , duobus fint rettis
minores , partes nimirum angulorum reéterum
FAG, FEG ; 6 coibunt reéte AG, EG, ad par- bi3-prm;
tes G, & fic dc aliis. Et quia ipfe tangunt
~circulum, per coroll. propof. 16. lib. 3. erit de=
feriptum pentagonum GHIKL , circa circulum;
uod dico effe ®quilaterum atque zquiangulum.
uctis enim re&tis FG, FH, FI, FK, FL,
erunt quadrato re¢te FH, ¢ zqualia tam quadrata c47-primd
reGarum FA , AH, quam re&tarum FB, BH.
Quare quadrata retarum FA, AH, =qualia
crunt quadratis re&tarum FB, BH. Demptis
igitur %mdratis zqualibus retarum zqualium
FA, FB, remancbunt quadrata retarum AH,
BH, =zqualia; idcoque & rectz AH, BH, zqua=-
les erunt. Quod ctiam conftat ex coroll. 2.
propof. 36. Iib. 3. cun AH, BH, ex eodem
pun@o H, ducanwr circulum tangentes in A,
& B. Quoniam ergo latera AF, FH, trianguli
AFH, =zqualia funt lateribus BF, FH, trianguli
DFH. Eft autem & bafis AH, bafi BH, zqua-
lis, ut oftenfum eft; derunt anguli AFH, BFH, d 8. prowd
wquales. Igitur ¢ & anguli AHF, EHE. Du- e 4.prast
plus igitur eft angulus AFB, anguli BFH, &
angulus AHB, auguli BHF. Eodem modo
oftendemus, angulum BFC, duplum effe anguli
BEL, & angulum BIC, anguli BIF. Cum igi-
tur fanguli AFB, BFC, fint 2quales, quod in- £ ag.sersd
L filtant
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fitant circumferentis AB, BC, gquz zquales
funt, cum @ reétis 2qualibus fubtendantur AB,
BC; erunt & dimidii corum BFH, BFI, zﬂila-
les. Quocirca cum duo anguli BFH, Hbl,
trianguli BFH, zquales fint duobus angulis BF1,
I1BF, twrianguli IFB, & latus illis adjacens com=
mune BF , bcrunt & latcra BH, BI, zqualia,
& anguli BHF , BIF , zquales. Dupla cﬁ ergo
re@a HI, reéte HB. Eademnque ratione oftende-
mus GH, rc@am duplam ecfic reéte AH. Sunt
autem oftenfz ®quales HB, HA. Igitur & ea-
rum dupiz HI, HG, xquales erunt. Similiter
demonftrabimus , reétas 1K, KL, LG, zquales
effc cuilibet rectarum HI, HG. Aquilaterum
ergo eft pentagonum GHIKL. Rurfus quoniam
oftenfum cft, angulos BHF, BI¥, ®quales efle,
ac femifles angulorum BHA, BIC; erunt & eo-
rum dupli BHA, BIC, zquales. Eademque ra-
tione anguli IKL , KI.G, LGH, zquales erunt
cuilibet angulorum BHA , BIC.  /quiangulum
igitur eft pentagonum GHIKL. Quapropter cum
& =zquilaterum fit oftenfum , deferiptum erit cir-
ca datum circulum pentagonum zquilaterum, &
zquiangulum. Quod efficiendum crat.

COROLLARIUM,

Sequitur ex hujus problematis demonftratione ; fi in
circulo quacunque figura wquilatera, & aquiangula de-
fribatur, & ad extrema femidiametrorum ex centro ad
angulos du€tarum excitcntur linex perpendiculares : bhas
perpendiculares conflituere aliam fipuram totidem laterum,
& angulorum wzqualium circulo circumf{criptam, Eadem
enim {emper satione demonftrabitur , illas perpendiculares
concurrere, angulofque conficere aquales , fi nimirom ab
illis ad centrum ducantur rcéte, ut in pentagono fadtom
oft: quz quidem ipfos angulos bifariam fecabunt, que=
sudmodum in pentagono hic probatum eft, &ec.

In
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In figura aquilatera , ¢ aquiangula, fi quiders
angulorum numerss impar eft, refla linea ex quovis
angulo demifa [ecans oppofitum latus bifariam, dsvi-
dit quoque angulum bifariam 5 Et .comra , refla
linea dividens angulum bifariam, [ecas quogue latus
oppofitums bifariam : Si vero numerus angulorum eft

ar, reita linea ex quovis angulo ad oppofitum ane
gulum duila [ecar wirumque angulum vifariom: Et
contra , refla linea [ecans quemvss angulum bifariam
Zadi:{ in oppofitum angulum ; eumque bifariam quogque
svidit.

Sit primum firura equilatera, ajuiangalague im-
parium laterum ABCOEFG , &5 ex angulo A, demiffla TABX PR
vedta AH , feces latns oppefitum DE , bifariam. fig. g.
Dico angulum quziue BAG , feltum effe bifariam.
Da&is enim ex A, rellis ad omnmes angulos won
proximos 5 quoniam duo latera BA, BC, dsvbus lg-
teribus GA', GF, aqualia funt angulofgue comtinewt
egnales | ex bypothefs i ierant & bafes AC , AF, i 4 promd
#guales , &5 tam anguli BAC y GAF, quam BCA,
GFA : ac proinde cum 1ot angali BCD , GFE,
pomantur aqualess erunt quogue religui ACD, AFE,
aquales. &m'a igitur rurfus dus latera CA. CD,
duobus lateribus FA , FE, equalia funt, contimens-
qxe angulos aquales 2t oflenfum eft 5 kerunmt &g k4. primd
bafes AD | AE , eqrales, &5 tam anguli CAD
FAE, gnam CDA |, FEA. Atque ita procedendum
erit y donec ad latus oppofitum pervenmtum fie. Ubi
quia rurfus toti anguli COE , FED , aquales funt;
erunt quoque religus ADH, AEH, aguales. Quare
cum auo latera DA, DH , duobus lateribus bA,
EH, equalia fint y anzulofque aquales contineant ,
lerunt etiam anguli DAH , EAH, equales. Quo- 1 4. primi
circa cum guotvss anyuli BAC, CAD, DAH, zo-
tidem angulis GAF , FAE, EAH , fint equales
Singuli jxﬁguli:; erit qflqne totws apgaius BAH,
2 sess
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soti amgulo GAH equalis ; ac proinde angulus BAG,
[eCins erit bifariam. Quxed e/{;ropaﬁtym.

Sed jam re&a AH, fecet angulum BAG, bifari=
am. Dico eam fecare guoque latus oppofitum DE,
bifariam. Si emim dicasnr latus DE, won fecars
bifariam , fi ex A, dwsatur alia refta fecans DE,
bifariam , [ecabit eadem £ angulum B AG, bifuriam,
wt jam oflendimus. Due sgitur redle eundicm an-
gulum BAG, fecabunt bifariam , qund eft abfurdum,
eum uma medietas major effet quam altera. Rella
ergo AH, fecans angulum BAG , bifuriam | fecat
guvque latus DE | bifariam. Quod eft propufizum.

3is deinde figura wquilatera , (5 aquiangula pa-

TABXVI rium laterum ABCDLEFGH, &5 cx angulo A, ad

fs. 6 angulum Eofpaﬁmm E, ducatur rela AE. Dico
rectam AL, fecare tam angulum BAH, quam DEF,
bifariam. Duclis enim ex A, ad omnes angulos
mon proximos reclis , demonfirabimus, u: in antece.
dente figura , quotvis angules BAC, CAD, DAE,
totidem anguiis HAG, GAF', FAE, effe equales fings-
los fingulis ; ideogue totum angulum BAE , toti angule
HAE | equalem cffe , nec mon &5 angulum DEA
FEA, cfe agualem. Uterque igitur angalus BAH,
DEF, fecatur bifariam, éuad eft propofitum.

Sed jam recta EA, [ecet angulum BAH, bifariam.
Dico eam cadere is angulum oppofitum E , eumqae
dividere bifariam. Si enim mom dicatur cadere im
E,fiex A, ad E, ducatar alia relta, fecabit ca
anzulum BAH, bifariam, ut jam oftendimus, Due
igitnr reBe enndem aniulum BAH, bifariam feca-
bunt y quod et alfurdum. Rella ergo AL, fecans
angulum BAIl, bifariam o cadis 1m E, fecargue
propterea . ur demonflratum eft prexiine | angulum

DEF, bifurium qaogue. Quad eft propofitam.
: i .

xiij. PROBL. 13 PR'OLP"O'S. 13.
In dato pentagono equilatero & ®qui-
angulo circulum infcribere.

TAB.XVI SIt infcribendus circulus in dato pentagono
7- ABCDE. Dividantur duo ejus anguli ﬁ%%,

2
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ABC , proximi bifariam ereftis AT, BF , qua

cocaut, irlr F. Cum enim ex fcholio,pra;cede?\tis o el
propofitionisrette AF, BF, fecent oppofita latera

CD, DE, bitariam, becefle cft, duas re@as AF,

BF, fe mutuo intra pentagonum fecare, priufs

quam reétis CD, DE, occurrant. Conncctan-

tur deinde reé¢te FC, FD, FE. Quoniam igitur

latera AB , BF, trianguli ABF, &qualia funt la~

teribus CB , BF, trianguli CBF : Sunt autem ex
conftrultione , & anguli ipfis contemti zquales a
ABF, CBF ; berunt bafes AF, CF, & anguli b 4.pro®
BAF , BCF, zquales. Cum igitur anguli BAE,
BCD, ponantur zquales, & BAF, dimidium fit

anguli BAE , per conftrutionem ; erit & BCF,
dimidium anguli BCD. Divifus eft ergo angu-

lus BCD, bifariam. Simili modo oftcndemus,
reliquos duos angulos CDE, DEA, divifos eflg
bifariam. Ducantur jam ex F, ad fingula Pen-

tagoni latera perpendiculares FG, FH, FI, FK,

FL. Quoniam igitur duo anguli FGA, FAG,
trianguli FAG , =zquales funt duobus angulis ,

FLA, FAL, trianguli FAL; eftque latus AF,
fubtenfum uni zqualiom angulorum commune

cerunt & rete FG, FL, zquales. Similiterque caéprimi
oftendentur reliquz perpendiculares FH, FI, FK,

zquales cuiliber iftarum. Circulus igitur de=-

fcriptus ex centro F , & intervallo FG, tranfibit

per pun&ta quoque H, I, K, L. Quoniam vero

latera pentagomt circulum hunc tangunt, per
coroll. propof. 16. lib. 3. eo quod angulos re-

&os faciant cum femidiametris FG , FH, &c.

erit circulus in dato pentagono infcriptus. Quod
faciendum erat.

PROBR. 14 PROPOS. 14. sir

Circa datum pentagonum quilaterum ,
& =zquiangulum circulum defcribere.

Slt circa pentagonum ABCDE , 2quilaterum , 74BX/1.
& zquiangulum , circulus defcribendus. Di- fig. 8.
L3 vifis
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b 9.primi vifis duobus angulis BAE, ABC, bifariam & rectis

AF, BF, quz cocant in F, intra pentagonum,
ut in antecedente propotl. demonftratum eft; &
eonjunétis reitis FC, I'D, FE, oftendcmus, ut
in przcedenti problemate, reliquos ctiam angulos
BCD, CDE, DEA. fectos efle birariam. Erune
ergo omncs anguli dimidii inter fe ®quales, quod
toti anguli zquales ponantur. Quoniam igitur
in triangulo AFB, duo anculi zquales funt

a 6primt FAB, FBA; acrunt recte FA, FB, zquales.

ooV abetes f."'a
4L (2 Bgaaq T
n/ ,.,14‘
S8
2
7"?'3(»«?5
»6.

a
‘46 105'\

- TABXVL
59

e §.2rimi
b3 prims

+~ ¢ Eademque ratione erunt reliquz FC, FD, FE,
mime Cuilibet iftarum ®quales. Quare circulus defcrip-

tus ex centro F, intervallo autem FA, tranfibit
quoque per pun&a B, C, D, E. Circa datum
ergo pentagonum, &c. Quod faciendum erat.

L “+PROBL. 1. PROPOS. 1s.

In dato circulo, hexagonum & zquila-
teram & aquiangulum infcribere.

It in dato circulo ABCDEF, cujus centrum
@G, infcribendum hexagonum zquilaterum, &
zquiangulum. Du&a diametro AD, deferibatur
circulus ¢x centro D, intervallo vero DG, qui
fecet circulum datum in pun&is C, & E, &
quibus _per centrum G, reéte cxtendantur dF,
EB. Siigitur connectantur retz AB, BC, CD,
DE, EF, FA, infcriptum erit in dato circulo
hexagonum ABCDEF ; quod dico efle & zqui-
laterum & =zquiangulum. Cum enim reéta GC,
xqualis fit reéte GD, & reéta DC, zqualis ej-
dem rectz DG, ex definitione gir }i: crupt &
etz GC, DC, zquales intcsi'c&xe’eoque tri-
angulum éDG , crit zquilaterum. Quare atres
anguli CGD, GDC, (])CG, ®quales inter fe
erunt : qui cum bzquales fint duobus reltis,
erit quilibet illornm, nempe CGD , tertia pars
duorum rectorum. Eodem .modo erit angulus
DGE, tertia pars duorum re&orum: Sunt autem
‘ tres
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tres anguli CGD, DGE , |[EGF, ¢zquales duo- c13.primi
bus reetis. Reliquus igitur angulus EGF , tertia ’
quoque pars_ecrit duorum rectorum. Sunt ergo

tres anguli CGD, DGE, EGF, inter fe zqua-

les; quibus cum ctium dxquales fint ad verticem d1g.prims

anguli FGA , AGB, BGC; erunt fex anguli ad

centrum G, zquales. e Quare circumfercntiz , ¢ 36sertid
uibus infiltunt, fac propterea reétz AB, BC, fag.urai
D, DE, EF, FA, zquales erunt. Quapropter

zquilaterum cft hexagonum ABCDEF. Rurfus

quia circumferentia BC, zqualis cft circumfe-

rentiz AF ; fi addatur communis CDEF , erunt

circumferentie BCDEF, AFEDC, xquales. An-

guli igitur ipfis infittentes BAF, ABC, gxzquales gaysemii.

erunt. Similiterque oftendemus, reliquos angulos

BCD, CDE, DEF, EFA, =zquales efle cuilibet

iftorum, quia nimirum quilibet infiftit arcui com=

pofito ex quatuor arcubus zqualibus, nimirum

ex tot, quot latera continet figura infcripta,

demptis duobus. Ex quo fit, angulos omnes

zqualibus arcubus infiltere, Quare azquiangulum

quoque eft hexagonum ABCDEF. In*dato ergo

circulo_hexagonum zquilaterum, & zquiangulum

defcripfimus.  Quod facicndum erat.

COROLLARIUM.

Hinc  manifeftum eft , Hexagoni latus xzquale «ffe feo
midiametro circuli. Nam DC, latus hexagoni, equals
ek femidiametro DG, ex definitione circuli. :

PROBL. 16 PROPOS. 16 xvi.

In dato c'gcu]o, quintidecagonum & -
quilaterdm® & equiangulum defcribere.

It in dato circulo ABC, infcribendum Quin= 4 4nyp;
tidecagonum zquilaterum , & =zquiangulum. fg. 10.
Conftituto triangulo zquilatero D, quod ex co-"*"
rol. propof. §. lib. 1. erit etiam zquiangulum;
¢ infgribatur i zquianf,ulum triangulum  ABC. a3.quam.
mn
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in dato circulo, quod etiam erit zquilaterum>

b 26. vel €X _coroll. propof. 6. lib. 1. 4eruntque tres drcus

a8, sersii. AB, BC, CA, =zquales, vel propter tres rectas

AB, BC, CA, =zqualcs, vel propter tres zquales

angulos A, B, C, trianguli ABC. Qualium

igitur , partium @qualium quindecim cft eircumfe-

‘ rentia tota ABC, talium quinque erit arcus AB,

criquars. qui tertia pars eft totius circumtcrentiz. ¢ Inferi-

batur rurfus in dato circulo pentagonum zquila-

_ terum, & =zquiangulum AEFGH, applicans u-

daBserii num angulorum ad pun&um A, deruntque quin-

ue arcus AE, EF, FG, GH, HA, =zquales.

&ualium igitur partium zqualium quindecim eft

tota circumfercntia ABC, talium trium crit arcus

AE, quinta pars exiftens totius circumterentiz.

Itaque cum arcus AB, contineat tales partcs

. quinque, & arcus AE, tres; continebit rcliquus

e3o-tersit arcus EB, duas. e Divilo erge arcu EB, bifariam

in I, erit arcus BI, pars decima quinta totius

circumferentiz. Quare ducta re&a Bl, fubtendet

decimam quintam .partem totius circumferentiz;

f 1.quars, cui fi aliz quatuordecim, f &quales in circulo

accommodentur, infcriptum erit in circulo quin-

ge7.pertii. tidecagonum zquilaterumn, quod g & =quiangu-

lum cft, cum ejus anguli fubtendant arcus zqua-

les, compofitos videlicet ex r3.arcubus zqualibus

omnes, ut perfpicuum eft, In dato igitur circulo
quintidecagonum, &c. Quod faciendum erat.

Similiter autem per ea, quz dicta funt de pen-

tacono fupra, propof, 13. 13. & 14. defcribemus

circa datum circulum quintidccagonum zquilate-

rum, & zquiangulum. Item in dato quintideca=

gono zquilatero , & aquiangulo circulum infcri-

bemus ; & tandem circa datum quintidecagonum

defcribemus circulum. .

EUCLI-
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EUCLIDIS
ELEMENTUM _

e '{ e

QUINTUM vemws

PRI LRI

DGt in anmecedentibus guatuor libris Enclides
, de quantitate continua abfolute confideata _
Nunc vero duobus [equentibus de ealemp « = # ¢

difpuiar non abfolute, [cd prout uns ad aliams rfers - one v
tur , hoc eft , quatenus comparata cum atia pro= ey -
portionem aliquam habet.  Hoc quidem quinto libro. . .o .
docet Proportiones quantitatuns Continuarum in ge:rere,
won defcendendo ad ullam quantitatis [peciem . ut
ad lineam, [uperficiem, wel corpus aliquod.  Scxto
vero libro oftendit in fpecie, quamnam proporticiems
habeant inter fe linee , anguli , cwcumferentic cira e
culorum, triangula, - alic figure plane. Ut igs- o
tur inflitutum [uum [ervet , definit prius vocabula,
qua ad demonfirationes proportionum edbibentsr,

DEFINITIO L s '
» /Aff ,H.n\-a,‘
Pars eft magnitudo magnitudinis , minor ";‘3' minet § "4
o1 : ; : S maperid, e o
majoris, cum minor @etxtur majorer. Z"; 47: A }‘ff
. . . . . or I "4"'1- - '
Tague ait magmtudmem illans minorems, que me= TJ&X& Sopt
jorem quampians macnitudinem metitwr llars f&. 11 S :
portem. Ut quonsam magm'mda A, ter fwpa, . 4., 5T ,‘,.?ZJ |
. L ) meisiny, -./au:c-.-.ﬂ«/';ﬁq‘

ygg:

v i
R
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metitur magnitudinem B , [exies autem [umpta ,
magnitudinems C, dicetur magnitudo A, pars mag-
mitudinum B, ¢ C. At vere quia magnituds D,
non metisur magnitudines E, O F, (ed [umpia bis,
excedit magnitudinems E , ¢ [umpta ter, deficit 4
wagnitudine F o [umpta autems quater , eandem [u~

}:e“:"a-t; noEn ap(g_eli:xbimr magnitédo D, pars magni=
inum E, .

matSerp=’ DEFINITIO IL

- - - . - -
i met s, ov =y Multiplex autem eft major minoris ,
nud biploy minons cum minor metitur majorem.

TABXV. U'Tm [uperiori exemplo tam magnitudo B, quom
g v magnitudo C , multiplex eft magnitudinis A,
1 ei.}, nineLgHoNIGS Iug utramque sllam metiur. As vero
£ b opp O ealllEqHE. magnitudo E, neque magnitudo F, muliiplex
) ;‘, Joouk et eff dicenda magnitudims D, properea quod hac
ot " peutram illarum metitur. Ttaque pars ad multsplex

Sy s Uy Lyt . . R
s refertur , € multiplex ad partem o ita ut minor
quantitas men[urans majorem , dicarur pars majoris;
Ma/'ar vero menfurata a minori , dicatur minoris

multiplex. .

. Caterum quando due muagnitudines minores duas
'S ?"\ alias majores eque metiuntur , hoc eft, una minor
¢ ; Mebs ¥na majore toties continetur , queties altera minor in

‘altera majore 5 dicuntur due ba majores duarum il-
larwm minorum aquemultiplices. Quod idem dices,
fi plures minores eque mesiansur plnre: majores.

DEFINITIO I

s v« Ratio eft duarum magnitudinum ejufdem
. -+ generis mutua quedam fecundum quantita-
* -+ gem, habitudo. :
Uando due quantisases ejufdem generis , wt dus

s N TEmYs , dus line, Aus fuperficies, dnﬁdl:
: )
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da, . inter (e comparanur fecundurs quantitas
tem , hoc eft, fecundum quod una major eff, guim
altera, wvel minor , vel aqualis; appellatur huju(-no4s
comparatio, [eu habitue mutna, Ratio; feu (ut alils
placet) Proportio,  liaque f¥ comparetur linea al:gua,
cum [uperficie quapiam , vel numerus cum linza, ron
dicetur ea comparatio proportio , quod neque linca,,
lou fuperﬁc:e:; neque numeras, e linea fint ejufdem_‘
seneris guantitatis,  Similiter  fi conferatur lizea
alyqua cum alia linea fecundum qualitatzm, hoc e
[fecundum quod una eff alba, <~ alieranizra; aus
qgrod una eft calida, & altera frigida, Crc. qrame
vis ambe fint ejufdem generis, non dicetur ea compae
ratio proportso , quia non fit [ecundum quantitatcns.
Qxuamquam awtens in [olis quantstatsbus proprie
reperstur proponia » tamen omnia alia , gua aliguo
modo naiuram [apiunt quantitatis , cujufmods [unt
tempora , [oni 5 voces, loca, motus, pondera, ¢
potentia y proportionem quogue dicuntur habere , f5
eorum habitudo confideretur fecundnin quantitatens,
Ut cum dicimus , tempus tempore effe majus , vel
minus , vel duno tempora cffe aqualia, ©c. appellae
. bitwr ejufmods habitudo , proportio 5 goniam 1empore
tunc confiderantur, veluti guantitates quadam.
Caterum n omns propersions ea quantisas , qua
ad aliam refertur, dicunr ) Euclide, €~ Geomes
tris alsis antecedens proportionis; Ea vero , ad quans
alia refertur, cdnfequens properiionss dscs foles.  Up
tn proportione lines 6. palrsaruin ad lineam ;.Pd_;
_morum , linea 6. palnerurs dicinr amecedens proa
portionis , at linea 3. palrscr.m , proportionss confoe
quens. Ouod fi ¢ contraio “confideretsr proportiy
linea 3. palmorum ad lineam 6. palmorum, appella
‘bitur amecedens linea 3. palmorum, confequens vers
binea 6. palmorum, < fic in cateris,

DEFI-
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. DEFINITIO. IV.
Proportio vero eft rationum fimilitudo.

Uod hoc loco snterpres proportionems appellat , illud
Gracss dvaroyin, plersfque autem Latinis pro-
portionalitas dicitur.  Quemadmodums igirur compa-
ratio duarum quantitatuns inter fe, dicitur proportie;
Ita comparatio duarum , vel plurium proportionum
inter fe, propertionalitas folet nuncupars. Ut fi pro-
portio quantitatis A, ad quantssatems B, fimilss fue-
rit pro[ar:ioni quantitatis C, ad quansitatems D, di-
Letur habitudo snter has proportiones, proportionalitas.
Eodens modo , ofi fimlis fuerit proportio E, ad F,
fropam'om' y F, ad G, appellabisur hac fimilitudo
proportionalitas.
 Euclides de [ola Geometrica agit hoc libre;
que quidem duplex eft | continua altera , sn qus
Jingule quamitates intermedia bis [umuntur , s
we nulla fiat proportsonum smterruptio , [ed quali-
bet quaniitas intermedia fir & antecedens, & con-
{?quem; Antecedens quidens quantitatis (ubfequentis,

onfequens vero guantstatis amecedentis. Ut [i dica- *

tur , que eft proportio E, ad F, eaef F, 4d G,
wecabitur hac proportionalitas , continua. Alera
vero difireta, [ew nom continua , in qua fingule
quantitates intermedia [emel tantung accipiuntsr , #o
‘wt fiar proportionum interruptio , nullaque quantitas
“fit ¢ antecedens, < ionfequens, [ed vel antecedens
‘tamum , vel cenfequens tantum. Ut i dicatur, qua
proportio A, 4d B, eaef C, ad D, appellsbitwr
‘propertienslitas hec , difereta’ five non continus.

L
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DEFINITIO V.

Rationem habere inter fe magnitudines di-
cuntur, quz poflunt multiplicate fe fe mutuo
fuperare.

QUom'am Euclides in tertia definitione habisudinews
duarums. magnitudinum ejufdem generis, voca-
verar rationem , quams nos cum aliis auteribus pro-
pervonem dicimus ; explicas nunc definitione hac §.
quidnam requiramt dua quantirates ejufdems generis,
ut proportionems dicantur habeve. A igiwr, sllas
magnstudines dici proportionem habere iner fe, qua-
rum wirauss multiplicasa ita anpeur | ut alteram tan-
dem [upert, adeo ut fi alierutra quantumvis multi-
Plicata nunquams alteram excedut , nulla ratione proe
Dorsionems havere dicansur.

DEFINITIO VL

In eadem ratione magnitudines dicuntur
efle , prima ad fecundam , & tertia ad
quartam , cum prima & tertiz ®que multi-
plicia, a fecunde & quartz @que multipli-
cibus , qualifcunque fit hazc multiplicato,
utrumque ab utroque vel una deficiunt , vel
una aqualia fun: , vel una excedunt; fi ea
fumanter, que inter fe refpondent.

Xplicat hoc loco Euclides , quafnam conditiones
requirant, apud Geomerras magnitudines, us
eandem dicanstwr babere proportionem.  Qrod us exe-
quasur, cogitur confugere ad earuwm aquemultiplicia,
e complettasur omnes proportiones magnitudsnum
tam
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tam rationales, quamirrationales. Sintsigitur quatuor
magnitudines A, prima; B, [ecunda; C, tertia;
¢~ D, quarta: ([umanturque prima, C terti equemssl-
tipliciaquecungue s E , ‘quidemsspfius A; & F , ipfius
C: Iiem [umamnr fecunda, O~ quarta alia quacun-
gue equemnliiplicsa 5 G, quidem ipfius\B; ¢~ H,
sfins D, five hac duo pofleriora fins ita multiplicia
Jécunde , € quarte, ficut priora duwo multiplicia
[unt prima, € tertie , five non. Quod [i jam
anter fe conferantur [umpta aque multiplicia ea, que
inter [e re[pondent, ut multiplex prime, ¢ multi-
plex [ecunda inter e, boc eff, E, o G; Iiem
mudtiplex tertie, €& multiplex quarte inter ¢, hoc
e, F, & H; deprebenfumque fuerit perpetuo,
ea sta inter (¢ habere, wuc fi E, multiplex prime
magnitudinis A, minus fuerit, quam G, multiplex
[ecanda magnitudinis B 5 etiam F, multiplex tertia
magnitudinis C, minus fit quam H, maltiplex qar-
te magnsudinis D : Auwt i E, aquale fuerss spfi
G; cuam F , aquale fit ipfi H: Aut denique fi E,
majus fuerit quam G ; esiam F, majus fit quem H:
(g0d eft utrumque ab utroque vel una deficere, vel
w1a aqualia effe , vel una excedere) ita ut in nullo
genere multipliciums contrarium poffit repeviri, id eft,
ut nmunquam E , minus fit quam G , qun o F,
minus fit quam H 3 ©* ut nunguam E, zquale fit
ipfi G, quin & F, ipfi H, fit eguale.  Denigee
we nunquam E ., majus fit guam G, qun O F,
mocjus fit, quam H. St inquam deprelenfum frerit,
ague multiplicia quavis accepta , perpetuo [e fe sta
babere , ut dictum eft ; dicetur eadem eff> proportio
prime magnitudinis A, ad fecundam magniudinem
B, qua eft proportio tertie magnitudinis C, adquar-
tam magnitudinem D.  Quod [i deprebenderetur als-
guando , etiams in [olosune genere multiplicium rft;«l-
: fspiex
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tiplex E, de & wultiplics G-, nen autews mul~
::‘l;alex F, déﬁf':: 4 mnl}g;i‘:i H; Awmt E, aquale
e{wipﬁ G, at F, non aguale ipf H; Aut denigus

, excedere ipfum G, at F, nonexeedereipfim H,
quamvis in infinitis aliss multiplicibus conditie pre-
difla reperistur , nulla ratione dicentur quanistates
propofise_eandem. habere proportionem, [ed diverfas,
ui ex defin. 8. fies per[picusm.

Itague ut demonflrasione aliqua , per banc 6. defini-
tienem, concludantur quatser quantitates eandens babers
proportionem, oftendendum erit, (quod quidem dils-
genter ab Euclide ¢ boc5.1sh. € in aliss [ervatur)
gquacungue aque multiplicia prime, €~ tertie collata
cum qusbufcungue aque multiplicibus [ecunde , €
quarte , habere [emper conditionem preditiam de-
felus s aqualitatss ; ant excelus ; sta s vunquans
contrarium ejus inveiuss poffis.  Simsliser i quetuor
quanstates concedantur. eandems habere propertionems,,
concedatur quogue neceffe eff , qualibes eque mmitse
plisia prime, ¢ tertie collata cum quibusliber agque
multiplicibas [ecunde , € quarte, hobere eandem
defeltus, aqualisatis, ant exceffus conditionem.

DEFINITTIO. VI

Eandem autem habentes rationem magni-
tudines ; Proportionales vocentur.

UT Ji magnitudinum A, B, C, D, eadem fir
proportie A, ad B, qua C, ad D, dicentsr

€« magnitudines proportionales.  Eadems ratsone , fi
eadem fit,proportso E, ad F, que F, 4d G, dicen-
twr magnitudines E, F, G, proportionales. Sums
autem quedam magnssudines proportionales continug
snter quas reperitur preportionalitas continma , guales
Jumt magnitsdines E, F, G: Quedam vere propor-
tionales

TAR,
xvn.
g 1» 2
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fionales funt non continue , [ed diferete, cujufmodi
Jumt magnitudines A, B, C, D. In bisenim
smierruptio fis proportionums i in sllisvere nequaquams

& diltum eft sn 4. definussone. ’

DEFINITTIO. VIL

Cum vero ®que multiplicium multiplex pri-
mT magnitudinis exceflerit multplicem fe-
cunde ; At multiplex tertie non excclileric
multiplicem quartee 5 tunc prima ad fecun-
dam majorem rationem habere dicetur, quam
tertia ad quartam.

DEclarat bic Euclides, quamnam conditionem ba-

bere debeant quatnor magnitudines, ut majorem

dicatur babere proportionem prima ad [ecundams ,

guam tertsa ad quartam , dicens, Si fumpta fint

wgue multsplicia prima ¢ tertia; Item alia ague

multiplicia [esunde ¢ quarie; deprebenfumque fue-

rit aliquando, (licet non [emper; multiplex prime

majus elle multiplice [ecunda, multiplex antem sertie

non ce majus multiplice quarte, [ed vel minus, vel

equale; dicetur major effe proportio prime magnitu-

dinis ad [ecundam , quam tertie ad quartam : ut

perfpicunm eft in appofito exemplo , in quo prims

T 4B, Mgnitndinis A, > tertia C, fumpta funt triplicis

xvinn E, ¢ F; fecunde vero B, ¢ quarte D, qua-

fe 4 dryplicia G, o H. Et quoniam E; multiplex

prima majus gutdems eft quam G, multiplex fecunde

At F, muliiplex 1ertie majus non et quam H,

multiplex quarie , dicetur major effe proportie A,

prime magnuudinis , ad B, [ecundam ; quam C,
tertia, ad D, guartam.

 Non eft ausem necefle, ut quatuor magnitudinum,

pri wna

-
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primasdfecundan dicatur majorems habere proportionems

quans tertia ad quiriam , «que multiplicia fecunidum
quamvis multiplicationem -fic fe babere , ut multiplex
quidem prime excedat muitiplex fecurde, &t multi-
Plex 1evua non excedar multiplex quarie; fed fatis
et , wt fecundnwm al.quem multiplicationems ita fe
babeans.  Poieft iicsgue irterdum fieri , wt tam mul-
tiplex prina majus fit muluplice [ecunde 5 quam
multiplex tertie  vivliiplice quarte.  Item wnt ©°
multiplex prime minus fit multiplice fesunde , @
multiplex tertie mi:liiplice quarta: Tamen quia boe
non conwngis sn omis multsplicatione , fed aliquando
multiplex prime [uperar guidem multiplex [ecunda,
at wwltiplex tertie vel minus eft, vel aguale multi=
plici quarte : propierea majorem dicetur habere pro-
Poriionem prima magm'tuu’o ad fecsgidam , quam
teriia ad quartam, nou autem eandem,

Ttaque ur quasusr magnitudines dicantur proportio=
nales, necefle eft, ur eque muliiplicia earum, juxta
quafvis multiplicationes  accepra, vel wna deficiant,
vel una aqualia fint | vel una excedant 4 ut in 6,
def. fuit expofitzm: Ut autem majorem dicatur habe-
re proporiionems prima ad fecundam, quans tertia ad
guartam, [aiis et , ut fecundum aliquam multiplica-
tonens, multiplex prime excedat multiplex fecunda,
multiplex vero teriie nén fuperer multiplex quarte
qramuis juxiasnuumzras alias multsplicationes, aque
mulsplicia prime, ac tertie una excedant aque mul-
tiplicia [ecunde, & quirte.

Quod fi quando ¢ contrario multiplex prima defi-
cias a muliiplice fecunde, non autem multiplex ter=
tie a muliiplics quaria, dicetnr prima magnitudo ad
Jecundans minorens baber: propertionem, guams tertia
ad quartam : quamvis [(ecundum plurimas alias mul-
tiplicationes, aque mulislicia prima & iertia wné

M ’ defi=
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deficiant ab agne mulsiplicibus fecunde , & quara
.

DEFINITIO IX

Proportio antem in tribus terminis
paucifliime confiftit.

(Uorniams omnis Analogia , [en propsrtionalitas,
' guam interpres o ut diftum eft , proportionem
nominat , [fimilisudo et duarum , vel plurium pro-

ortionum 5 omnis autems proportio habet € antece-
dentems terminum , € confequentem, nccefle eft, in
omns_proportionalitate reperiri , ut minimuns , dsos
terminos anmtecedentes , ac duos confequenses.  Quare
Ji proportionalisas fucrit non continua , requiremtxr
[altem quatuor termini, five magnitndines; At vers
[ fuerit conlinua, erunt cum minimum tres termini;
quoniam serminus medius bis (umisur , cum fit confe-
quens terminus unius proportionis, € antecedens al-
terius : Atgue hic et minimus numerus terminorsm
proporsienalitatis.  Nam sn duobus terminis qusbuf-
cungue [olum proportio , non autem proportionalstas
reperitur.

DEFINITIO X

Cum autem tres magnitudines proportio-
nales fuerint 3 Prima ad tertiam duplicatam
ragionem habere dicitur ejus, quam  habet
ad fecundum : Ac cum quatuor magnitudines
proportionales fuerint; prima ad quartam tri-
plicatam rationem habere dicitur cjus, quam
haber ad fecundam : Et femper deinceps,
uno amplius,, quam diu proportio extiterit.

TA4B. Eluts fi fint magnitudines A, B, C, D, E,

Xvil,
Je 5.

continue proportionales o $ta ut ea fit proportio
3

e
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A, ad B, queB,adC; oC, adD: ¢ D,
ad E: proportio A, magnitudinis prime ad C,
magnitudinem tertiam o dicitur duplicata ejus proe
portionss, quam halet A, magnitudo prima ad B,
magnitudinem fecuidum: quomam imter A, ¢ C,
duc proportiones veponumur o qua aquales funt pro<
ortsoni A, al L 5 nimirnm proporsio A, ad B,
< B, ad C, ut proprerea proportie A, ad C, in-
tercipias quodammodo pr:portimem A, ad B, dus
plicatam , id cft, bis ordine pofiram. At proportio
A, magnitudinis prime ad D, magnsiudinem quar«
tam, dicitur triplicata ejus proportionss, quams habet
A, magnitudo prima ad B, magnstudinems [ecuna
dam: quia snter A, ¢~ D, reperiumur tres prapor=
tiones, qus aqucles [uns proporsioni A, ad B; nis
mirum propertio A, ad By B, ad C; & C; ad
D, aique idcirco proportio A, ad D , includss
quodammoda proportionem A , ad B, triplicatam ,
id eff, ter ordine pofitam: Sic quogue_propertio A,
od E, dicitur quadruplicata proportienis A, od B:
proprerea quod quatior proportiones interjiciuntur inter
A, & E, gue aquules funt proportioni A, ad
B, e
Quod fi ¢ contrario ea fit proportio E , ad
D, que D, ad C; ¢ C,ad B; &* B, ad
Aj; dicetur proportio E , ad C, duplicata prepore
tionis E, ad D5 At vero proportio E, ad B, di-
cetur triplicata praportionis E, ad D ; fic quoque
proporsio E, ad A, dicetur quadruplicata proportio=
s E, ad D, ¢e, ot

M2 DEFI-
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DEFINITIO. XL

Homologe, fecu fimiles ratione magaitu-
dines , dicuntur antecedentes quidem  ante-
cedentibus , conlqiciies vero  confugacn-
tibus.

DEﬁniw‘t fupra proportionaliratem , proportiorum

effe finilitiudsnem.  Docet jam , son folum in
proportionalitate  guavis proportiones dici fimiles ;
Ferum etiam terminos ipfos, [ex quamitates, [imniles
dics, homologafve; dicens, antecedentes magnitidi-
vies appellars homoloras, [ix fimiles proporiione suter
fe, nec non conﬁ’qncmc; vnter fe, ut suelligeremus
 quam plurinis deissaffrationibas , quanam lutera
figurarum imter fe compacsia, antccodentia deieam
efle preportionum , €~ quanam confequentia, ut in
6. lib. perfpicuum fier. i igisur eft proportio A,
od B, que C, ad D, dicetur quantitas A, finulis
quantirati C, & B, fimilis spf D.  Proprer fimi-
Intudinem enim proportionam necelle et , wutram-
que magnitndin:m antecedentem vel aqualems effe
utrique confeqaenti | wel eodem modo majorem, auwt
miziorem: Alias non haberet wtrag:e amtecedens ad
utramaque confequentem [raportioie. candems. Exems-
Flum habes in magnitrdiibas ,/rr:"paﬁlu y in gushus
antccedentes ma’ores (unt codenino lo confequentibus.
Alind exem/)lu}n vides in magistudimbus E , F,
G, continue propovtionalibus ubs tam E, ¢~ F,
hoinolovse funt, guam F, & G, ut conflas. A=
gue hauc ob caufam E«clides in defin. 6. ¢~ 8.
Jullie accipi eque maltiplicia prime <~ tertie magni-
tndinem , kboc eft, amecedentivm : Item alig ague
multiplicia fecunds , ¢ grarie magnitudinum , ni-
mirum confequentinm. He enim fimiles [unt sn
-- mﬁ-
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magnitudinibus proportionalibus , utex hac definitione
conflar: in magmiudinibus vero non proportionalibus
dijimiles. N

DEFINITIO. XIL

Alterna ratio , eft fumptio antecedentis
ad antecedentem , & cenfequentis ad confe-
gquentem. ‘

ALterna igitur {eu permutata proportio , inquit, eff’

cum propofitis quatnor magnstudinibus proportio=
nalibus, infertur eandem effe proportionem anteceden-
tis prioris proportionis ad antecedentem poflerioris,
guam habet canfequens illius ad confequentem hujus.

Ut fi ponamus proportiorem A, ad B, quam C, TAB:

ad D, &~ proprerea concludamus, eandem effe pro- XVIL
portionem A, ad C, que eff B, ad D, dicemur fe 1.
argumentars & permutata proportione.  Graci [crip-
tores in hac argumentatione wuniur koc fere modo
loguendi: Ut et A, ad B, ita C, ad D3 Igitur .
permntando , [en viciflim , erit quoque A, ad C, T
ut B, ad D. Firmam auem cfe bujufmods illatio-
news, demonflrabitur propef. 16. libri bujus. Ca-
terum in hoc mode ariumzntands 5 neceffe efty ommes
guatwor magniwndines effe ejufdem gemeris , ut snter

binas ut ut affumpras proportio effe poffie.
DEFINITTI O. XIIL

Inverfa ratio, ¢ft fumptio confequentis,
ceu antccedentis, ad antecedentem, velut
ad confcquentem. '

T fi ex eo, quod effp A, ad B, s C, ad D, T4L.

inferamus, #ta ¢fe B, 44 A, w D, ad C, ;{m‘g
M3 hoc 76+ T
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boc eft, confequentes ad antecedentes referamus ; di-
cemur argumentari a3 inverfs proporuone. In bac
argumentatione fic fere loguuntar auctores. Ut eft
A, ad B, itaC, ad D; Izitur convertendo, vel
¢ conrario , erit quogne B, ad A, wt D, ad C;
Quem quidem modum o umertandi cerum ez ,
oftendetur in coroll. propof. 4. hsjus lib.  Porro dus
prieres magnitidines pofurt efe unius generis, <
pofleriores alterius,

DEFINITTIO. XIV.

+ o ~79. &cns Compofitio ratonis, eft fumpio anrece-
- -n-— Trewedentis cum confequente, ceu Inius, ad ip-
ci 2 ST ved.wa. lam confequentem.

. J}li’f.;.défir';SIt proportio AB, ad BC, gre DE, ad EF;

XVIE.

Ss igitur ex hoc colligatur , eam quogue effe pro-

— fs 8. ]:ortimcm totsus AC, nempe antecedentis cuns confe-
> % dchs_g) i et guente ad BC, confequenters , quam habzt tota
folitis moevl DF, antecedens nimirums cam co»fcaente, ad EF,

A .~
1 p0I  4u <SSV

= confequentems 5 dicetur  hujufcersodi  argumentatio

LT é;) Sega' COMpofisio rationis , eo guod ex anmecedente , C*

<HLQ ;.E.\-.

XVN.
73 9.

confequente  componatur alind novum antecedens.
Hunc autem mod::m dicends apud Gracos [criptores
reperiesinhac argumenaiione ; Ut AB, ad BC, #a
DE, ad EF, componendo ergo erit & AC, ad
BC, ut DF, ad EF. Demonftralitur hic modu
argumentands hoc lib, propef. 18.

DEFINITTIO. XV.

Divifio rationis 1, eft fumptio excellus,
quo confequentem fuperat antecedens , ad
ipfam confequentem.

TAD. UT [ dicat:or , que proportie eft totinus AB, ol

CB, ea cft 1otius DE, ad FE; Jgiwr erst &
AC,

s et
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AC, excefus, quo antecedens confequentems fuperat 5
ad CB, confequentem , wt DF , excelfus, que con~
[equentem excedst artecedens, ad FE, confequentems.
In divifione autern bac vationis italoguuntur autlores;
ergo drvidendo , e, Hac porro sllasio oflendetsr

propef. 17. bajus Lit.
DEFINITTI O. XVL

Converfio raticnis , eft fumptio antece-
dentis ad exceflum , quo fuperat antecedens
ipfam confequentem.

Uod fi collizamus boc modo,  Sicws eft tota mag-

nitude AB, ad CR, itatota DE, ad FE; TAB.
Igitur ita ctiam erit cadem AB, ad AC, exceffum, XV
9%0 confequentem [uperar amecedens , wt DE , ad V6 9
DF; Dicemur per converfionens ratsonis argumenmri.
Unde fic fere loguuntur feriptores.  Igitur perconver=
fionem rationis, Crc. Confirmabitur autem bhic ar- .
gumentands modus in coroll. propof. 19. hujus lib. RREE

DEFINITIO XVIL

Ex zqualitate ratio eft, fi plures duabus
fint magnitudines, & his alie multitudine
pares,, quae bine fumantur, & in eadem
ratione : cum ut in primis magnitudinibus
prima ad ultimam, fic & in fecundis mag-
nitudinibus prima ad ulumam fefe habuerit.

Vel aliter. Sumptio extremorum , per
fubduttionem mediorum.

Int plures magnitudines duabus A, B, C, &* TAD.
totidem D, E, F, [intque bine ac bine in ea- XVl
dem proportione , boc eff, A, ad B, s D, ad F& 1o



Comr

>
£—
[ =

YT 3
(A EXY 4% /]

dic: ¥

Xva,

[z 11

134 EUCLIDIS GE)DMETRIZE.
E, © B, adC, st E, ad F. Siigitur snfera-
tur , properea eam ¢ffe proportionem A, ad C, pri-
ma ad ultimam in primis magnitudinibus , que eft
D, ad F, prime magnimdini: ad ultimam in [e-
sundis magnitudinibus 5 dicetur hujulmodi argnumen-
tandi formula defumpta ex cquo , five ex equalitate,
in qua [cilicet extrema magnitudines, [ubduitis me-
diis, colligwmur habere wnam , eandemque inter f
proportionem , ut in aliera definitione exprimitur.
Quoniam vero duobus modis ex aqualitare licet argu-
mentars in proportionsbus , uno quidem, quando fu-
mimus binas ac binas magnnudines in eadem propor=
tione, erdinate procedendo , altero vevo , c:m ordo
snvertitur 5 explicat Euclides duabus fequentsbus de-
Sfinisionibus , quwd fit Ordinata proportio , €& qud
proportio Perturbata. * ’

DEFINITTIO. XVIIL
. 4"&'!&‘(1
Ordinata, proportio c¢ft, cum fuerit, que-
madmodum antecedens ad confequentem ,
ita antecedens ad confequentem @ fuerit eti-
am, ut confequens ad aliud quidpiam, ita
confequens ad aliud quidpiam.

TAB. U'I‘qzmndoﬁ:erit A, adB, ut D, ad E; Rur-

fusut B, confequens ad aliud quidpiam , ut
ed C, sta E, coufequens ad F , aliud guidpiam;
dicetur 1alis proportio , Ordinata: quia idem ordo
tam in primis tribus magnitudinibus, quam in fecun-
dis [ervatur ; cum wtrobigue conferatur primum pri-
ma cum [ecunday deinde fecundacumitertia.  Quan-
do ergo in modo argumentandi ex aqualirate fervatsr
Ordinata proportio , demonfiratur prepef. 22. hujus
lib. eams argumentationens efe bonom.

> ° DEFI-
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&~ !Cilg:h
DEFINITIO. XIX. Ci-n:::.‘z;a':
- 3

Perturbata autem proportio eft, cum tri-
bus pofitis magnitudinibus , & aliis , que
{inc his muldrudine pares, ut in primis qui-
dem magnitudinibus fe habet antecedens ad
cenfequentem , ita in fecundis magnitudini-
bus antccedens ad confequentem @ Ut autem
in primis magnitudinibus confequens ad aliud
quidpiam , fic in fecundis’ magnitudinibus
aliud quidpiam ad antecedenten.

SI aitem fit , quemadmodum A, ad B, ta E, T4B.
ad F; Deinde ut in primis magnitudinibus B, Xvnr.

confequens ad C , aliud quidpiam , ita in [ccundis fg. 1

magnitudinibus alivd qudpiam D , ad E, amece-

dentem magnitudinem , nuncupacitur huj«{cemods

proportio, Perturbata: quod non fervetur idem orde

in proportionibis magnitudinum, quippe cun in pri-

mis magnitudinbus conferatsr prima cum [icunda

at in fecundss fccunda cum tertia; deinde in primis

[ecunda cum tertia, at in [ecundis prima cum [ecun-

da. Quando sgitur in mode argumentands ex aqua-

litate [ervatur Perturbata propertie , demonfiratur

cam arJumentationemelfc bonams , propof.23. hisjuslib.

THEOR. 1. PROPOS. 1. i
& =y
Si fint quotcunque magnicudines quotcun- 8¢ 2 =,
que magnitudinum #qualium numero, fingu- T
le fingularum, ®que multiplices ; quam mul-
tiplex eft unius una magnitudo, tam multi-
plices erunt & omnes omnium.

SInt quotcunque magnitudines AB, CD, toti- 7_¢B:
demy magnitudinum E, F, zque muitiplices. xpmrr, -
: My Dico fz. a,
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Dico magnitudines AB, CD, fimul, tam effe
" multiplices magnitudinum E, F, fimul, quam
¢ eft multiplex AB, ipfius E, vel CD, ipfius F.

Cum enim AB, CD, fint 2que multiplices ipfa-

rum E, & F, i AB, dividatur in magnitudines

AG, GH, HB, ipfi E, =quales, & CD, quo-

que in magnitudines CI, 1K, KD, ipfi F, =-

quales ; (Dividi autem poterit qualibet in partes
omnino zquales, cum AB, CD, fint iplarum

E, F, zque multiplices, atque idco totics E, in

AB, perfecte contineatur, quoties F, in CD, ut

ex iis, que in defin. 2. hujus lib. Meripfimus,

conftat) erunt magnitudines AG, GH, HB, tot

numero , quot funt maznitudines CI, IK, k.

Quoniam vero AG, & E, zqualesinter fo funt,

8 a.pren. fi ipfis addantur xzquales Cl, & F, serunt AG,

Xy,
fe 3-

CI, fimul, zqualesipfisE, & F, fimul. Eodem
modo erunt GH, & 1K, fimul zquales iplis E,
& F, fimul ; Ncc non HB, & KD, eifdem E,
& F. Quoties igitur E, in AB, vet F, in CD,
continetur, totics & E, F, fimul, in AB, CD,
fimul comprehenduntur ;@ Idcoque, quam multi-
plex et A3 | ipfius E, tam funt multiplices
AB, CD, fimul, ipfarum E, & F, fimul, ut
conftat ex iis, que in defin. 2. lib. hujus fcripfi-
mus. Quare fi fint quotcunque magnitudines
quotcunque magnitudinum , &ec. Quod erat de-
monftrandum.

THEOR. 2. PROPOS. 2.

Si prima fecunde mque fuerit multiplex,
atque tertia quarte ; fuerit autem & quinta
fecunde zxque multiplex , atque fexta quar-
te, erit & compofita prima cum quinta,
fecunde eque multiplex , atque tertia cum
fexta, quart.

‘TAB. SI: magnitudo prima AB, tam multiplex fecun-

de C, quam cit multiplex DE, tertia, quar-
tz
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tz F; Rurfus tam fit multiplex BG, quinta ip-
fizs Cy fecunde, quam multiplex eft EH, fexta
ipius ¥, quartz. Dico AB, primam cuin BG,
quinta compofitam, tam multiplicem effe fecun-
de C, quam multiplex cft, DE, tertia compofi-
ta cum fexta EH, ipfius F, quarte. Cum cuim
AB, & DE, fint zque multiplices ipfarum C,
F, erunt in AB, tot magnitudines ipti C, x-
quales, quot funt in DE, zquales ipfi F. Eadum
rationc crunt & in BG, tot ®zquales ipfi C,
quot funt in EH, ®mquales ipfi I. Si igitur -
gualibus multitudinibus AB, DE, addantur wx-
quales multitudines BG, EH, crunt totz mulii-
tudines AG, DH, zquales. Quare totics com-
prehenditur é, in AG, quoties I, in DH: Id:n-
que tam multiplex elt AG , (prima compcfita
cum quinta) ipfius C, fecunde, quam multpirx
cft DH, (tertia compofita fcum lexta) ipfius I,
quartx. Si prima itaque fecunde fucrit multiplox,
&c. Quod crat oftendendum.

THEOR. 3. PROPOS.

ifje

©

Si fit prima fecunde e®que muliplex, at-
que tertia quarte , fumantur autem Q-
multiplices prime , & tertiz : Erit & ¢x
@quo , fumptarum utraque utriufyue wgu
multiplex , altera quidem fecunde , alwra
autem quarte.

SIt prima magnitudo A, tam multiplex fecundz TAB,
B, quam multiplex eft C, tertia quarte D ; XV °
fumanturque E, F, zque multiplices prima & £ 4
tertiz A, & é. Dico ex zquo tam multipli-
cem cfle E, ipfius B, fccuni'e, quam eft F,
_ipfius D, quartz. Nam cum E, & F, fint
&quc multiplices iplarum A, & C; fi diftribuan-
tur E,; & F, in magnitudines ipfis A, & C, =-
quales, utinEG, GH, HI, & FK, KL, LM,
erunt tot partes in E, zquales ipi A, quot funt
in



a2 71‘.’7);,

» 1. quint.

D »

e ..' gt eld g e B

183 EUCLIDIS GEOMETRIE.

in F, zquales ipi C. Quoniam vero EG, FK,
zquales tunt ipfis A, & C; funt autemn A, &
C, =zque muitiplices ipfarum B, & D, ex hy-
pothefi; Erunt & EG, FK, carundem B, & D,
2que muitiplices. Pari ratione erunt GH, KL.
Item HI, LM, zque multiplices earundem B,
& D ; Quoniam igitur EG, prima magnitudo,
tam el multiplex fecundze B, quam cft multiplex
FK, tertia quarte D ; Item GH, quinta tam
multiplex eft cjufdem fecundz B, (}31:1111 multi-
plex eft KL, fvxta cjufdem quartz D, «Emt &
EH, compofita ¢x prima & quinta, tam multi-
plex fecunde B, quam eft multiplex FL, com-
pofita «x tertia & fexta, quartz D. Rurfus cum
fit EH, prima tam multipiex fecunde B, quam
multiptex ¢ft FL , tertia quartz D, ut proxime
demonttratum clt 5 fir autem & Hl, quinta tam
mulitiplex tecunde B, quam cft LM, fexta mul-
tiplex quartz D #Erit & EI, compofita ex pri-
ma & quinta, tam muliplex fecundz B, quam
cit FM, compofita ¢x tertia a¢ fexta , multiplex
quarte ID. Eademque cft ratio, i plures tuerint
pattes in E, & F. Si fit eryo prima fecundz
xque multiplex, atque tertia quarte, &c. Quod
oftendcixdum crat.

TITEOR. 4. PROPOS. 4

4

Si prima ad fccundam eandem habuerit
rationem , & tertia ad quartam : Edam a-
que multiplices prime & terue, ad zque
multiplices fecundie & quarte, juxta quam-
vis multiplicationem , candem habcbunt ra-
tionem , {1 prout inter fe refpondent, ita
fumpte fuerint.

TAR SIt proportio A, ad B, quz C, ad D, fuman-

xviln,
fg 5

turque primz A , '& tertiz C, xque multipli-
ces E, & F; Item fecundz B, & quartz D,
zque multiplices & , & H, juxta quamvis mull_-
ftipli-
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tiplicationem : five E, F, ita multiplices fint ip~
farum A, C, ficut G, H, ipfarum B, D, five
non. His pofitis conftatr ¢x dcfin. 6. hujus lib.
fi E, dicita@, ctiam ¥, deficere ab H; Et fi
E, =zqualis ¢t ipi G, etiam F, zqualem efle
ipi H: Et denique fi E, cxcedit G, etiam F,
cxcedere He Alloquin non effet, per defin. 6.
cadem proportio A, ad B quaz C, ad D, fi
earum zque multiplicia n cmper ita fe habe-
rent. Dico jam, multiplicia primz ac tertiz non
folum una deficere 3 multiplicibus fecunda ac
quartz , aut una zqualia cffe, aut una excedere,
ut diximus , fed eandem quoque inter {¢ propors
tionem habere, nimirum ita effe E, multiplicem
primz A, ad G, multiplicem fecundz B, ut F,
multiplicem tertiz C, ad H, multiplicem quarte
D. Hoc cit fi rurfus E ,; fltatuatur prima magni-
tudo; G, fecunda; F, tertin, & H, quarta;
fumanturque ipfarum E, IV, a:q;{e multiplicia
qualiacunque ; Item iptarum G, H, quazcuuqéxe
etiam ®que multplicia; Multiplicia ipfarum E,
F, 2 muitiplicibus iplfarum G, H, vet una defi-
cere, vel una xquaiia cile, vel una excedere, ut
vult definitio 6. ldem namque clt y quatuor
magnitudives eandein habore proportionem, &
carm &que muitiplicia tumpia dixiinus, vel una
deficere, vel una wqualia cff:, vel nua excedere.
Capianiur enim rurtfus I, K, ipfarum E, F,
zque multipiices; Irem Ly M, zque multiplices
iptarum G, H. Quoniam igitur tam multiplex
elt E, prima ipfius A, fecundz, quam I, tertia
iptius C, quartz ; fumptz funt autem & I, K,
xque muluptices iplarum E, F, prime ac tertiz:
bErunt quoque ¢x xquo I, K, mque.multipli-
ces ipfarum A, C, fecundz & quartz. Eadem
ratione erunt L, M, iplarum B, D, ®que mul-
tiplices. Et quia ponitur proportio A, primz ad
B, fecundam, qua C, tertiz ad D, quartam,
oftenficque funt I, K, xque multiplices prima
& terte A, C. Item L, M, =que multiplices
cundw & quarte B, D, cfit ut i I, multiplex

: primz

b 3.qumt.

c 6. def.

quinti,
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primz deficit ab L , multiplici fecundz, etiam
K, muluplex tertiz neceflario deficiat ab M
mu'tipici quartz: & fi I, zqualis cft ipi L,
ctam K, ipfi M, fit neceflario zquali>: & de-
nque fi I, excedit ipfum L, etlam K, excedat
neccflario ipfum M : Idemque oftendetur in qui-
bufcunque zque multiplicious magnitud'num E,
& F, nec pon magnitudinum G, & H: quia
terrper bee aque multiplicia , quzcungue fint,
4zquemultiplicia quoqueerunt maznitudinum A,
C, & B, D. Itaque cum I, & K, finr ®que
multipiices prime E , & tertiz F; Item L, &
M, azque muliiplices fecundze G, & quarte H;
oftenfumque fit, i I, multiplex primaz minor
fucrit, quam L, multiplex fecunde, multiplicem
tatiz K, minorem quoque effe, quam M, mul-
tipiicem quartz , &c. atque hoc coat'ngere in
quacunque muitiplicatione ; eErit, ut E, prma
ad G, fecundam, ita F, tertia ad H, quartam.
Si prima igiur ad fecundam candem haoucrit ra-
vonem, &c. Quod erat demonttrandum.

COROLLARIUM

Hine faci'e demorftrabitur inverfa rario, qmam Euch-
des defin. 13, explicavit; hoc eft i quatuor mazoitudine
fucrint proportionales , eaftem & cortra, fou inveria ra-
tior.e prop toonales i, Sit enim A, ad B, ut C, ad
D. Dicu dl: convertendo, ut B, 24 A, ita D, ad C.
Sumptis crim E, F , aque multipiicisus ipfarum A, C,
pstmz ac teruz; Irem G, U, xque maliiplicious ipfarum
., D, fecundz & quarte: quoniam cx €o, quod A,
pima ad B, fecundam fe habet, ut C, rertiaad D,
quartam , foecfluriv fcquitur , fi B, muluplex primz
nuror fuerit quam G , muliiplex ficurndx, vel 2qu s,
vel major , euam F, mulriplicem tertiz minorem dle,
vel zqualem vel majoram,, gamH, multiphcem quirz;
Perfprecuumett, fié contrario G, major fueritquaim &, vel
xqualis, vel minor, ctiam H, myorem fore, vil 2qualem,
vel minorem , quam F, fecunium quamcunque muitipli-
cariovem  fint fumpta hzc ®que multplicia. Num fi
uraque E, F, muor ¢it , quam utraqu: G, H, ent
contra utraque G, H, major quam utraquz E, F, & fi

utraque
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otraque B , F, xqualis eft utrique G, H, erit é con~

tratio , utraque G , H, utrique E, F, quoque zqualis:

Et denique f1 utraque E, F, major eft, quam utraque

G, H, erit vice verfa , utraque G, H, minor, quam

utraque E, F. Itaque quoniam primz B, & tertiz D,

fumpra funt, =que multplicia G , H; Item fecunde A,

& quarte C, xque multiplicia E, F , oftenfumque eft, N
G, H, vecl una excedere E, F, vel una mqualia effe

vel una deficere, fecundum quamcumque multiplicationem

ea multiplicia fumantor ; gerit ut B, prima ad A, fe- 8 6. dofs
cundam, ita D, tertia ad C, quartam. Quod erat de- gwasi,
monftrandum.

THEOR 5. PROPOS. 5. v
Si magnitudo magnitudinis xque fuerit

qua relique ita multiplex erit, ut tota totius.

lTamu]tiplcx fittotaAB, totius CD, ut eft mul- _ 748,
tiplex AE, ablata ablatz CF, five AE, CF, X%l
ablatz fint totis AB, CD, commenfurabiles, ut fe 18
in yma figura, five incommenfurabilcs, ut in 8va
figura. ltem five AE, CF, compofitz fint ex
eifdem partibus , ex quibus tote AB, CD, comi~
ponuntur, ut in 7ma figura, five non cx eifdem
ut in 8va figura. Dico reiiquam EB, ita efle
multiplicem relique FD, ut eft tota Af3, totius
CD. Ponatur enim EB, ita multiplex cujufpiam
magnitudinis , vidclicet ipfius GC, ut et AE,
multiplex ipfius CF, vel tota AB, tetius CD.
Quoniam igitur AE , EB, ®que funt multiplices
ipfarum CF, GC ; aerit tora A3, totius GF, & 1. guint;
ita multiplex, ut AE, ipfius CF, hac elt omnes
omuium, ut una unius: Scd tamn multiplex etiam
ponitur AB, ipfius CD, quam eft multiplex AE,
ipfius CF. Igitur AB, tam eft multiplex ipfius
GF, quam multiplex cft ipfius CD; éatque id~ bg. pron
circo zquales funt GF , CD. Ablata igitur
communi CF, zquales erunt GC, FD. Tam
multiplex igitur eric EB, ipfiys FD, quam mul-

' tiplex

. . JI—.— Lo
multiplex, atque abluta ablate ; Etam reli-  JeZ 57 8
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tiplex cft ipfius GC. Sed ita multiplex pofita
fuit EB, iptius GC, ut AE, ipfius CF, hoc eft,
ut tota AB, totius CD. Quare tam multiplex
eft rcliqua EB, relique FD, quam eft tota AB,
totius CI), quod cft propofitum.

Aliter.  S't ita multiplex tota AB, totigs CD,
ut ablara AE, ablatz CF. Dico reliquam EB,

o. Feliqgue FD, cfle fic multiplicem, ut eft cota

totius. Pofita enim GA, ita multiplici ipfius
FD, uteit AE, jiplius CF, vel ut tota AB,
totius CID , quoniam AE, GA, zque multipli-

c1.qumt. ces funt ipfarum CF, FD ; cerit tota GE | fic

multipicx totius CL, ut AE, ipfius CF : Scd
ita quoque multiplex ¢t AB, cjutdem CD, ut
AE, ipfius CF, ¢x hypothfi. Aque multipii-

d 6, pram. ces funt igitur GE, AB, ipfius CD; datque

vi.

TAB

Xxpur.
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adeo inter fe ®qualces. Quare, dempta commuui
AE , zquales crunt GA, EB, Ideoque zque
multiplices ipfius ¥D; cum GA, fit multiplex
pofita ipfius FD : At?\ui ita eft muitipl.x pofita
GA, ipfius FD, ut AB, ipfius CD. Igiwur &
EB, rcliqua fic erit muluplex ipfius FD, rei'que
ut AB, toma totius CIDD; quod it propofitum.
i magnitudo itaque magnitudinis  ®que tuerit
multipiex, &c. Quod crat demouftrandum.

THEOR 6 PROPOS. 6.

Si dur magnitudinzs duarum  magnitudi-
num fint  @que muldplices , & detracee
quaedam fint carundein @que maltiplices : &
relique citddem aut wquales fune, aut @que
ipfarum multiplices.

SInt magnitudines AB, CD , zque multiplices
ipfaruin E, F; & detracte AG , CH, carun-
dem E, F, azque multiplices. Dico reliquas
GB, HD, aut e zquales eifdem E, F, aut
certe carundem xque multiplices, Cum cnim
AB, fit multiplex ipfius E, & ablata qu%q&e
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AG, ecjufdem E, multiplex; erit reliqua GB,
vel zqualis i;fi E, vel cjus multiplex; alias inz=
qualis, vel non muitiplex magn:tudo adcita mul=
tiplici, componcret naultiplicem, qued «ft abfur-
dum. Sit igitur primum GB, =zqualis ipfi E.
Dico ctiam HD, irfi I, cflc zqualem. Ponatur
enim, CI, =zjualis ipfi F. Et quia prima AG,
tam ¢ft multip:ex fecunce E, quam CH, tertia
multiplex ¢ft quartz ¥ ; & quinta GB, =zqualis
eft decundz E, ficut & CI, f{cxta zqualis ¢t
uarte F; acrit AB, prima cum quinta, ita mul-
vplex fecunde E, ur HI, wrta cum fixea,
multiplex eft quarte F @ Awqui CD, ipfius F,
crat quoque tam muliplex, quam AB, niultiplex
eft ipfius E. /Lque multiplices igitur funt HI, Y
CD, ipfius I'. sldeoque aquates incer fe. %:are b &, pres;
dempta CH, commwuni ranuneburt Cl1, HD,
zquales. Cum icitur Cl, pofits fit aqualis ipfi
F, cit quoque HD, eidem F, zqualis. Quod
eft propofitum. .

Sit deinde GB, mu'tiplex ipfius E. Dico ita TaB

quoque eflc m.ltipiicem HD , ipfius F. Pofita X7l
namque CI; ita muloplici ipfius F, ut cft mul- f& 12z
tiplex GB, ipfius E; ccrit ut prius AB, ita mul- ©3.9unf.
tiplex iplius E, ut HI, muliplex ¢t ‘pfius F.
dQuarc itcrum zaies erunt HI, CD at%xc d 6. prom.
adco damptacomnuni CH, & reliquz CI, HD,
zquales ciunt : §-d Cl, ft ita muitiplex ipfius
F, ut GB, ipfius E, mult’plex oft, «x hypothefi.
Foitur & HI, wtam multipicx crit ipfius F, quam
G, ipfius E, multplex dit, quod «ft propefi-
tum. Si dux itaque magbiludines duaruin mag-
nitucinum  fint zq.e multplices , &e. Quod
oftcndendum crat.

THEOR. 7 PROPOS. 7 Wi

Zquales ad ean:em , eandem habent
rationem : E: cadem ad @qualcs. -

SInt duz magnitudinecs A, B, =zquales inter TABXIX
fe, & tertia quaevisNC. Dico A, & B;bha- fg e
cre

8 2. quint]



1904 EUCLIDIS GEOMETRIE.

bere eandem proportionem ad C. Item C, vi-
cifim ad A, & B, eandemquoque proportionem
habere. Sumautur D, E, zque multiplices ipfa-

86, prev. rum zqualium A, B; acruntquec D, E, zquales

“inter fe. Capiatur rurfus F, utcunque muitiplex
ipfius C. Quoniam igiturD, E, =zquales funt,
fit ut utraque vel minor fit, quam I', vel zqua-
lis, vel major, juxta quamcunque multiplicatio=
nem ea multiplicia fumantur. Quare cum D,
E, ®zque multiplices prime A, & B, tertiz® mi-
nores {int ipfa F, multiplice fecunde & quartz
C, (cft enim C, inftar duarum magnitudinum,

b 6. dif. &¢.) vel zquales, vel majores; Herit ea propor-

quinti,

‘¢ 6.

“tio prime A, ad C, feccundum, que tertiz B,
“ad C, quartam.

Eodem paéto oftendemus F , vel minorem
effe utraque D, E, vel utrique zqualem, vel
majorem. Igitur cum F, multiplex primz &
“tertie C , una deficiat 2 D, & E, xque multi-
plieibus fecunde A, & quuarte B, vel una zqua-

df. lis i, vel major ; ¢ Ert quoque ea proportio
qumsi.

primez C, ad fecundam A, qux tertiz C, ad

uartam ﬁ; quod eft propolitum. Poflet brevius
ccunda hzc pars oftendi per coroll. 4. propof.
“ex inverfa ratione. Cum enim oftenfum jam
“it, eflc A, ad C, ut B, ad C, erit convertendo
-C, ad A, ut C, ad B. /Equales ergo ad can-
dem , eandem habent rationem: Et cadem ad
zquales. Quod erat demonftrandum.

§$CHOLIUM

Eodem fere modo vftenlenius o aquales magnitadi-
nes ad alias inter fe '.r]::a/x’f , candem babere ratio-
nem, fi loco muliclicis F  fumantar due agut
multiplices © guod Euclides | ob facilitatem omifit,
RHLUr tamen €0 nomnanjuam in iis. qR& [equuniars

perinde ac fi is hac propof. 7. effer demonfiratum.

. TABXIX, Sint enim tam A, {9 B, iuter fe aguales, quam

1. 3.

C, & D, imer fe. Dico effe A, ad C, ut B, ad
D. Sumptis emm E , & F, eqne mulsiplicibus
‘ spfarsm
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ifaram A, & B, prime , & tertie. liem G,

& H., ague maliiplcibas splarum C, &9 D, fe-

eunde &5 quarte s dcrumt tam E o 85 F, inter fe d 6, pres;
squales 5 quam G , & H, inter fe. Quare fi E,

multiplex prime deficit 4 G o muliiplice fecundee

etiam [, mulisplex tertie , ab Hy multiplice quar-

te deficiet s & fi aqualis, equalis 3 {5 fi fuperat, . i
Juperabit. ¢ kadem ergo eft proporiio A, prime ad ¢ 6. def,
C, fecnndam; quae B, teriie ad D, quartam. Quod qums.

el propofisnm,
THEOR. 88 PROPOS. 8. viij)

Incequiliom  magnitudinum major ad ean-
deim, wajorem rationem habet , quam mi-
nor: Et eadem ad minorem, majorem ra-
tionem habet, quam ad majorem.

Int wagnitudines inzquales, AB, major & TA4BXIX.

C, minor, tertia autem qualibet D.  Dico fge 3 4
proportionem AB, ad D, majorem cfle propor-
tione C, ad . At ¢ converfo, majorem efle
proportionem D, ad C, quam D, ad AB. In-
tellizatur enimin AB, magnitudine majore, mag-
nitado AY, =qualis minori C, ut fit reliqua
Eg. Uiraque deinde EB, AE, ®qualiter multi-
pliccrur , hac lege, ut GF, maltiplex ipfius EB,
major quidem fit. quam D ; At HG, muitiplex
ipfias AK, non fit minor eadem D, fed vel ma-
Jor, vel xqualis.  In 3tia fizura necelle fuit fu-
incre G, HG, triplas iptarum EB, AE; quia
dupa ipfias AE, cilet mmor, quam D. Loco
triplarum potuiilent accipi quzcunque aiiz zque
muiitiplices majores. In 4ta autem fivura fatis
eft, tumcre ipfarum EB, AE, duplas GF, HG;
guia utraque GF, HG, major eft, quam D.
offent tamen pro duolis fumi quzcunque aliz
majores xzque multiplices. Quoniam igitur duz
FG, GH, ®zque muldplices fuut duarum BE,

EA; aerit & tota FHI’\ ita multiplex totius AB, a 1. quim]
N 2 ut
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ut GH, ipfius AE, hoc eft, ipfius C, cum z-
quales fint lgoﬁtae, C, & AE. Capiatur quo-
que ipfius *D, multiplex 1K, que prosime ma-
jer fit, quam HG, nempe dupla, ut in 3tia
figura. Quod fi dupla major non fucrit quam
G, fumatur tripla, vcl quadrupla, &ec. In
4ta figura accepta cft 1K, ipfius D, quadrupla,
g;xia tam dupla quam tripla minor «ft, quam
G, at quadrupla jam major cft. Abfcitla ergo
LK, cﬁx zqualis fit ipfi D, non erit 1L, major
uam HG, (alias 1K, non etlet multiplex ipfius
, proxime major quam HG; fed & IL, major
quoque eflet quam GH. Quod i IK, dupla it
ipfius D, perfpicuum eft, 1L, noa cflemajorem,
%mm HG, cum HG, pofita fit non minorquam
s hoc elt guam IL,) & idcircco HG, crit vel
zqualis ipfi IL, vel major. Et quia Fu, major
eft pofita quam D; LK, vero xqualis eidem D;
erit quoque FG, major quam LK. Cum ergo
HG, non minor fit quam IT., ut demaonftratum

“eft, fed vel zqualis, vel major ; erit tota FH,

b 8. df.

quinti.

major quam lK. Itaque cum FH, HG, fiut

aque multiplices primx AB, & tertie C; atque
IR,

muitiplex ipfius 1>, quee inftar cft fecun-
dz & quartz: fic autem FH , multipiex pris
mz, major quam [, mulipicx fecundx;

‘At HG, multipldx tertiiz, non fit major, quam

IK, multiplex quarte , immo minor, ¢x hypo-
theli ; (fumpta enim cft 1K, mualtiplex iplius b,
major quam HG,) Acrit major proportio A,
primz ad D, fecundam, quam C, teriiz ad D,
quartain.

Quoniam vero ¢ contrario 1K, maltiplex pri-
me D, (pouatur cuim nunc 1, prima ac tuta;
At C, fecunda & AR, quaria) najor et quam

"HG , multiplex fecunte C; At oy muluphox

¢ 8, def.
i,

“tertiz D, major non it , quam FH, muatop.ex

quartz AB, immo miner, cum FH, major fit,
quam JK, ut oftenfum clt ; ¢eric major propor-
tio D, primz ad C, fecundam, quam D, tertix
ad Ai3, quartam : quod cit propofitum: Inez-

qualium
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qualium igitur maznitudinum major ad eandem,
&c. Quod erat oftendendum.

THEOR 9. PROPOS. 9. i

Quz ad canlem, candem habent ratio-
nem, equales funt inter fe: Et ad quas
cadem eandem habet rationem , e® quoque:
funt inter fe wquales.

HAbcant primum A, & B, eandem rationem TA4BXIX
ad C; Dico A, & B, cife inter fe zquales. fg. §-

Sit enim, fi fieri potcit , altera, nempe A, ma-
jor & B, minor. akErit igitur major proportio a8. guint.
A, majoris ad C, quam B, minoris ad eandem
C; quod eft contra hypothefin. Non ergo inz-
quales funt A, & B, fud zqualcs.

Habeat deinde C, eandem proportionemad A, & B;
Dico rurfus A, &B, eflc zquales. Nam fialtera,
nempe A, effet mayjor, & B, minor; & haberet b8. quine.
C, adi B, minorem, majorem proportionem ,
qQuam ad A, majorem: quod cft contra hypothe-
fin. Non igitur major erit A, quam B, fed z-
qualis. Quz igirur ad candem , eandem habent
rationem, &¢. Quod demonitrandum erat.

TIITEOR. 10. PROPOS. 10 x.

Ad candem magnitudinem rationem ha-
bentium , que majorem rationem habet ,
illa major eft: Ad quam autem eadem ma-
jorem rationem habet , illa minor eft.

HAbcat primum A, ad C, majorem proportio- T4p.XIX

nem, quam B, ad eandem C. Dico A, £ 6

majorem efle, quam B: Si enim A, foret ipfi

B, zqualis, shaberent A, & B, eandem propor- a 7. quins.

tionem ad C : Si autem A , minor eflet, quam

B, 4haberet B, major ad C, proportionem ma- b 8.4quins.
: N jorem,
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jorem, quam A, minor ad eand:m C, quod cft
contra hypothcfin. Non eft igitur A, zqualis
vel minor quam B, fed major.
Habeat fecundoC, ad B, majorcmproportionem,
quamad A. Dico B, minorem cfl: quamn A. Non
c7.quint, enimzquaiiseritB, ipfi A ; ¢ alioquihabera C, ean-
dem proportionem ad A, & B; quod clt contra
hypothcfin. N%;uc vero B, major erit quam A,
d8.quins, d alias haberet C, ad minorem A, majorem pre-
portionem quam ad B, majorem : quod magis
eft contra hypothefin. Minor igitur ¢it B, quum
A, quod eft propofitum. Ad candem igitut
magnitudinem rationem habentium, &c. Quod
erat demonftrandum.

¢ THEOR. 11. PROPOS. 1L

Quz eidem funt cedem raziones,
& inter fe funt exacin.

Int proportiones A, ad B, & C, ad D, ca-
7:8'7{{”{'5 dem -proportioni E, ad F. Dico & propor-
- tiones A, ad B, & C, ad D, citiem el inter

fe, fecundum definitionem 6. hoc coft fumpiis

aque multiplicibus ipfairum A, C; liem zque
multiplicibus ipfarum B, D; tunper conviagere,

ut multiplices ipfarum A, C, a multiplicibus

ipfarum B, D, vl una d-ficiant, vel una zqua-

les fiut, vel una excedant. Sumantur cnim ad

omnes antecedentes A, C, E, xque multiplices
uzcunque G, H, 1, & ad omnes confequentcs

%, D, F, alie quxcunque zque multiplices K,

L, M. Quoniam igitur pouitur cfle A, prima

ad B, fecundam ut E, tertia ad F, quartam;

2 6 df afit ut fi G, multiplex primz deficit 2 K, mul-
quigi.  tiplice fecunde , deficiat quoque I, multiplex
. tertiz ab M, multiplice quarta:; Et fi G, ®qua-
Iis ¢ft ipfi K, vel major, zqualis quoque fit I,

b 6. def ipfi M, vcl major: 4Scd (ut codem modo often-
it getur) fi 1, minor cft, quam M, vel aequalis,l
ve
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vel major cft quoque H, minor quam L, vel
xqualis , vel major.; propterca quod ponitur effe
E, prima ad F, fecundam, ut C, tertia ad D,

usrtam. Quare i G, multiplex primz A, de-

cit 4 K, multiplice fccundz B, deficiet quoque
H, multiplex turtiz C, ab L, multiplice quarte
D. Et i G, =qualis ft, vcl major quam K,
ctiam H, equalis erit, vel major quam L. -
demque oftendetur acciderc in quibufcunque aliis
wque multiplicibus. ¢ Quapropter erit A, prima

c 6 def -

ad B, fecundam, ut C, tertia ad D, quartam. quinsi,

Que igitur cidem funt czdem rationes , & inter
fe funt ezdem. Quod erat oftendendum.

THEOR. 122 PROPOS. 12

Si fint magnitudines quotcunqye propor-
tionales : quemadmodumm  fe habuerit una
antecedentiuin ad unam confequentium , ita
fc habebunt omnes an:ecedentes ad omnes
confequentes. :

xi),

Uod in propof. 1. de proportione multiplici 74BXIX

demontftravit, oftendit hic de omni genere
proportionis ctiam irrationalis.  Sint ergo quot~
cuuque magnhitudines A, B, C, D, E, F, pro-
portionates hoc ¢lt, fit A, ad B, ut C, ad D
& E, ad F. Dico ut eft una antecedentium ad
unam cenfequentium, nimirum A, ad B, ita
efle omnes antecedentes fimul A, C, E, ad om-
nes confequentes fimaul B, Dy, F. Sumptis enim
G, H, I, zque multiplicibus antecedentium; &
K, L, M, =zque multiplicibus confequentium,
4 erunt omunes g; , H, I, fimu! omnium A, C,
E, fimul ita multiplices, ut una unius, ncmpe
ut G, ipfius A; & omnes K, L, M, fimul
omnium B, D, F, fimul ita multiplices, ut una
unius, nimirum ut K, ipfius B. uoniam vero
ponitur effle A, prima ad B, fecundam, ut C,
tertia ad D, quartam, & ut alia E, tertia ad
"N 4 ’ aliam

8.

a 8. quint.
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be &f aliam F, quartam; &fit ut fi G, multiplex primz

quimth. deficit 4 K, muliplice fecunde, dificiat quoque
H, multiplex tertiz ab L, multiplice quarte, &
I, ab M: Et fi G, zqualis cit ipfi K, vel ma-
jor, =zqualis quoque fit H, ipfi L, & I, ipfi M,
vel major. Ac proinde fi G, minor clt, vel
zqualis , vel major quam K, & omnes G, H,
I, fimul omnibus K, L, M, fimul minores fint,

¢ 6. def. vel zquales vel majores. ¢ Quocirca ut clt A,

quinsi, ~ prima ad B, fecundam ita crit A, C, E, tertia
ad B, D, F, quartam. Si fint iraquc maghitu=
dincs guotcunquc proportionalcs , &c. Quod
demonftrandum crat.

§. THEOR. 130 PROPOS. 13

Si prima ad fecundam eandem habuerit
rationem , quam tertia ad quartam; terdia
vero ad quartam majorcm raticnem habue-
rit, quam quinta ad {extam: Prima quoque
ad fecundam majorem rationem habebit ,
.quam quinta ad fextam,

TABXIX, SIt prima A, ad B, fccundam, ut C, tertia ad
£t 9. D, quartam: fit autem proportio C, tertiz ad
D, quartam major , quam E, quinte ad ¥, fx-

tam. Dico & proportionem A, primz ad B, fe-

cundam cffe majorem quam E, quinte ad F,

fextam, fecundum definitionem8. hoc ot fump-

tis zque multiplicibus ipfurum A, E; Ttem wque
multiplicibus ipfarum B, F, contingere poffe, ut
multiplex ipfius A, cxcedat multiplican ipfius

B, at multipiex ipfius E, multiplicem iplius F,

non excedat. Sumptis enim G, H, I, zque
maltiplicibus antccedentium ; Et K, L, M,

zque multiplicibus confequentium, cum fit A,

prima ad B, fecundam, ut C, tertia ad D,

a 6. dcf. quartam ; afit ut fi G, maltiplex prime excefle=
suinsi. it K, multiplicem fecundz, excedat quoque H,
multiplex tertiz . ipfam L , multiplicemn quaré(a:,

' Ce
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&c. At quando H, excedit iplam L, snon ne- b 8. aef.
cailario [, excedit ipfam M, fed aqualis aiiquan- gums.
do erit, vel minor; quod major ponatur prop:r=

tio C, prinz ad D, fecundam, quam E, tertiee

¥, guartam. luitur fi G, excedit K, nou nc-
cudlario 1, excedit M. ¢ Major elt er;o propor- ¢ 8. def.
tio A, primz ad B, fccundam, quam E, tertie guns.
ad F, quartam. Quamobrem fi prima ad fecun-

dam ca:dem habucrit rationem, quam tertia ad
quartam, &c. Quod oftendendum crat.

THEOR. 14 PROPOS. 14 sir

Si prima ad fecundam eandem  hubiicri
rationem , quam tertia ad quartam 3 Prung
vero quam  terda major fuent - eric & fz-
cunda major quam quaria. Quod 11 prima
lucrit aqualis tertie 5 eric & foecunda wyua-
lis quarie ;. Si vero minor , & munor cri

It enim A, prima ad B, fecunlam ut C, tertia ropyry
ad D, quartam. Dico i A, major fucric gz 40,11,
uam C, fore quoque B, majorem quam L. i,
6uod fi A, zqualis tucrit ipfi C, xqua cm Guo=
que efle B, ipfi D: §i denique A, minor tuort
quam C, minorem quoque cife B, pia D. St fiz. 1e.
primum A, major quam C, ecritquae propterca a 8. quins.
proportio A , majoris al B, maour quamn C,
minoris ad candem B. Quoniamn igitur elt C,
prima ad D, fecundam ut A, tertia ad B, quac-
tam , proportio antem A, tertiz ad B, quartam
major ¢lt, ut oftendimus , quam C, quintz ad
B, fextam: 4Major quoque erit proportio C, biy.quins.
primz ad D, fecundam, quam C, quintz ad B, _
fextam. ¢ Minor cft ergo D, quam B; Ideoque cio quine.
B, major erit' quam D. Quod cft propofitum.
~Sit deinde A, zqualis ipfi C; deritque idcirco fig: 1s)
"A,ad B, ut C, ad B. 5uoniam igitur propor- d 7. quins,
tiones C, ad D, & C, ad B, ezdem funt pro-
portioui A, ad B, ecnlzqnt quoque inter fe exdem e1r.quins
- Pro-

N
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f9. gsiws. proportiones C, ad D, & C, ad B; fldeoque
zquales erunt B, & D. Quod eft propofitum.

f 13 Sit tertio A , minor quam C, g eritque ob

g8.4%n%. hoc major proportio C, majoris ad B, quam A,
minoris ad B, eandem. Quoniam igitur et C,
prima ad D, fecundam, ut A, terta ad B,
quartam ; eft autem proportio A, tertiz ad B,
quartam minor , quam C, quintz ad B, fextam:

big.guimt. b Minor quoquc erit proportio C, prime ad D,
fecundam , quam C, quintez ad B, fcxtam;

itoquns. i Ideoque B, minor erit, quan D, quod cft
propofitum. Si prima igitur ad fecundam eandem
l‘;abuerit rationem, &c, Quod crat demonitran-
um. ,

xv. THEOR. 15. PROPOS. 15

Partes cum pariter multiplicibus in eadem
funt ratione, {1 prout f{ioi mutuo refpondent,
ita fumantur.

TAB.XX. SInt partium A, & B, zjuc multiplices CD,
fg 1 & EF. Dico ita efle CD, ad EF, ut A,
ad B. Cum enim CD, & EF, fint zque mul-
tiplices ipfarum A | & B, contincbitur A, totics
in CD, quoties B, in E¥. Dividatur ervo CD,
in partes CG, GH, HD, =zquales ipfi A, &
EF, in partes EI, IK, KF, ®quales ipfi B,
a7. quint. a eritque CG, ad EI, ut A, ad B, quod CG,
& A, =zquales inter fc fint, nec non EI, & B.
Eadem ratione erit GH, ad 1K, & HD , ad
bun.gunt, KF, ut A, ad B, 4idcoque CG, GH, HD, ad
El, 1K, KF, eandem habebunt proportionem.
Quocirca ut CG, ad EI, hoc eft, ut A, ad B,
cguint. cita egit CD, ad EF, nempe omnes CG, GH,
HD, fimul ad omnes EI , IK, KF, fimul,
quof et propofitum. Partes itaque cum paritet
multiplicibus, &c. Quod erat demonftrandum.

‘THEOR.
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THEOR 16 PROPOS. 16 mi

St quatuor magnitudines proportionaics
{fucrine, & viciflim propqrtionales erunt.

Ic demonftratur alterna, five permutata pro- T4B. XX,

+ * portio, feu ratio, qux defin. 12. cxplicata fg. 2.
eft. Sit cnim A, ad B, ut C, ad D. Dico vi- -
ciffim, feu permutando, efle quoque A, ad C,
ut B, ad D. Sumantur enim ipfarum A, B,
primz ac fecundz, ®quc multiplices E, F.  Twemn
ipfarum C, D, tertiz & quartx :z(xue multiplices

G, H; acritque E, ad F, ut A, ad B, cum ag.que.
E, & F, fint pariter multiplices partium A, &

B. Eadem ratione erit G, ad H, ut C, ad D.
Cum igitur proportiones E, ad F, & C, ad D,

fint exdem proportioni A, ad B; erunt & ipte
sinter fe cedom. Rurfus quia preportiones E, b 11.quined
ad F, & G, ad H, exzdem funt proportioni,C,
ad D; cerunt & ipfz czdem inter fe; hoc eft, € S.quing.
ut et E, prima ad F, fecundam, ita erit G, ’
tertia ad H, quartam. «Quarc i E; prima ma- dig.quints
jor ¢ft quam G, tertia, vel zqualis, vel minor,
erit quoque F, fecunda major quam H, quarta,
vel zqualis, vel minor, in quacunque multiplica=
tionc accepta fint aﬁuc multiplicia E, F, & =-

ue multiplicia G, H. eEl rgitur A, prima ad © 6 deft
2:, fecundam, ut }3, tertia ad D, quartam (cum 7%sé.
E, & F, fint zque multiplices prime A, ac -
tertiz B; At G, & H, zque multiplices C, fe-
‘cundz & D, quartz, & iliz ab his una defici-
ant , vel una =zquales fint, vel una excedant,
&c.) quod eft propofitum. Si quatuor igitur
magnitudines proportionales fueriint, & viciffim
proportionales erunt. Quod oftendcudum erat,

THEOR.
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THEOR. 172 PROPOS. 17.

Si compofite magnitudines proportionales
fuerint , ha quoque divife proportionales
erunt.

Oc loco demonftrat Euclides Divifionem ra-
tionis, quam dcfin. 1g. cxplicavit. Sint enim
compofitz magnitudines AB, CB, & DE, EF,
proportionales, hoc eft, fit AB, ad CB, ut DE,
ad EF. Dico & divifas cafiem proportionales
eflc, hoc cft, ut ¢t AC, ad CB, ita cflc DF,
ad FE, in co fenlu, quem definitionge 6. expo-
fuimus. lpfarum enim AC, CB, DI FE, =z-
ue multiplices  capiantur codem  ordine GH,
I, KL, LM; acritque GI, ita multiplex ipfius
AB, ut et GH, iptius AC, hoc ft, ut KL,
ipfius DF, sita quoque multipiex elt KM, ipfius
DE. /Eque multipiices crgo funt GI, KM,
ipfarum AB, DE. Caplantur rurfus IN, MO,
zque multplices ipfarum CB, FE. Quoniam
igitug ficzett multiplex HI, prima fecundz CB,
ut LM< tertia quaree FE: Item am eft mult-
plex IN, quinta fecundie CB, quam multiplex
et MO, texta quarte FE ; cerit & HN, fic
multiplex fecunde CB, ut LO, multiplex eft
uarte FE. Jwque cum fit AB, prima ad CB,
fecundam , yt DE, tertia ad FE, quartam;
fumptzque fint zque multiplices GI, KM, pri-
me ac tertizc AB, DE: Item fecundz & quartz
CB, FE, zque multplices HN, LO, dJfit ut fi

_GI, multiplex primz AB, deficit ab HN, mul-
tiplice fecundz CB, ctiam KM, multiplex tertiz -

DE , deficiat ab LQ, multiplice quartz FE; &
fi zqualis, zqualis; & fiexcedit, excedat. Quod
fi deficiat tam GI, ab HN, quam KM, ab LO,
ablatis communibus HI, LM, deficiet quoque
GH, ab IN, & KL, ab MO. Et fi GI, =-
qualis fucrit ipfi HN, & KM, ipfi LO, ablatis

coms
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communibus HI, LM, erit & GH, =zqualis ipfi
IN, & KL, ipfi MO. Et fi denique GI, ex-
ceffcrit ipfam HN, & KM, ipfam LO, ablatis
communibus HI , LM, exccdet quoque GH,
pfam IN, & KL, ipfam MO. Quam ob rem
cum GH, KL, fumptz fint 2que multiplices
prime AC, & tertie DF: Item IN, MO, zque
multiplices fecunde CB, & quartz FE , often-
lumque fit, (in quacunque multiplicatione ille
zque multiplices fuerint acceptz) zque multi=
plices primz & tertiz ab @que multiplicibus fe-
cundz & quartz vel unadeficere, vel una zquales
eflc, vel una excedere ;. e Erit AC, prima ad
CB, fecundam, ut DF, tertia ud FE, quartam,
quod «ft propofitum. Si compofite igitur mag=
nitudines proportionales tuuting , &c. Quod
oftendendum erat. :

THEOR. 18. PROPOS. 18

Si divife magnitudines fint proportionales,
hx quoque compofite proportionales erunt.

DEmonﬂrat hoc loco Euclides compofitionem

rationis , quam dcfinitione i4. defcripfit.
Sint cnim divife magnituaines AB, BC, & DE,
EF , proportionales, hoc ¢ft, AB, ad BC, ut
DE, ad EF. Dico & compofitas proportionales

e 6. dif.

quins.

xyiijo

TAB XX,
fs &

cfley hoc cft, ut ot AC, ad BC, itacfle DFISl?d ,
b

EF. Si enim non ity ut AC, ad BC, ita
ad EF, hab:bit DI", ad aliquam magnitudinem
minorem ipla EF, vel majuran, candem propor-
tionem, quam AC, ad BC. Habcat primum
. PF¥F, ad GF, minorem ipfa KF, fi fieri potett,
candem proportionem, quam AC, ad .BC. Quo-
niam igitur t, ut AC, ud BC, ita DF, ad GF;
a Erit dividendo quoque, ut AB, ad BC, ita
DG, ad GF: Scd ut AB, ad BC, ita propofita
ucque clt DE, ad EF, 4Igitur erit ctiam, ut
G, prima ad GF, fvcundam, ita DE ,‘tertxg
a

\

817 quint;

bi1.quind,

-
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ad EF, quartam. Cum ergo DG, prima major
fit, quam DE, temtia, cerit quoque GF, fecunda
major- quam EF ', quarta, pars quam totum.
Quod eft abfurdum. ‘

Habcat deinde, fi fieri poteft , DF, ad HF,
majorem ipfa EF , eandem proportionem , quam
AC, ad BC. %oniam igitur et , ut AC, ad
BC, ita DF, ad HF; d erit dividendo quoque ut
AB, adBC, ita DH, ad HF. SedutAB, ad BC,
itapofitaetiamef DE, adEF. elgitureritquoque,
utDH, prima ad HF, fecundam, itaDE, tertiaad

. EF, quartam. Cumergo DH, prima minor fit quam
. DE, tertia, eritque HF , fecundaminorquamEF,

" quarta, totum quam Ppars, quod eft abfurdum.

Xixe

T4D.XX. |

5 5

Non igitur habebit DF , ad minorem ipfa EF,
aut ad majorem , eandem prc?orﬁonem, uam
AC, habet ad BC. Ergo DF, ad ipfam EF,
erit, ut AC, ad BC, quod eft propoficum. Ita-
ue fi divifz magnitudines fint proportionales ,
gnc. Quod demonftrandum erat. .

TIHEOR. 19. PROPOS. 19

Si quemadmodum totum ad totum , iia
ablatum {e habuerit ad ablatum : & reli-
quum, ad reliquum, ut totum ad totum,
e habebic.

Uod in propof. §. demonftratum eft de mul-

tiplici proportione, hoc loco de omni pro-
portionc, etiam irrationali demonftratur. S'tenimn
tota AB, ad totam CD, ut ablata AE, ad abla-
tam CF. Dico & reliquam EB, effe ad reli-
quam FD; ut cft tota AB, ad totam CD. Cuip

ui6.quins, coim fit AB, ad CD, ut AE, ad CF, aerit &

b17.quint.
"E6.gumt.

permutando AB, ad AE, ut CD, ad CF. éDi-
videndo ergo erit EB, ad AE, ut FD, ad CF,
¢ Quare permutando rurfus erit EB, ad FD, ut
AE, ad CF. hoc eft, ut tota AB, ad totam
CD, cum pofita it AB, ad CD, ut AE, adCl‘S-.

1
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Si igitur quemadmodum totum ad totum, &c.
Quod demonftrandum erat. '

COROLLARIUM
]
Hinc facile demonfirabitur modus ille argumentandi in
proportionibus , qui fumitur & converfionc rationis, juxea
16. defin,

—

r

Sit enim , ut AB, ad CB , ita DE , ad FE. Dico T4B XX,

per converfionem rationis efle quoque , ut AB , ad AC, fi

ita DE , ad DF. Cum enim fit, ut AB, ad CB, ita

. 6.

DE, ad FE , derit quoque dividendo , ut- AC, ad CB, dy.quns:

ita DF, ad FE. lgitur & convertendo , ut CB , ad
AC , ita FE , ad DF, eac proptcrea componendo quo-
que , ut AB, ad AC, ita DE, ad DF. Quod cft pro.

pofitum.
THEOR. 2c. PROPOS. 20

Si fint tres magnitudines , & aliz ipfis
®quales numero; que bine & in eadem
ratione fumantur ; ex @quo autem prima,
quam tertia major fuerit , crit & quarta
uam fexta , major. Qued fi prima tertie
?ucrit ®qualis , crit & quarta @qualis fexte:
fin illa minor, hac quoque minor erit.

Slnt tres magnitudines A, B, C, & totidem
D,E, F, titque A ,ad But D, ad E; &
B, ad C, ut £, ad F, fit autemg{rimum A
prima major quam C, tertia. Dico & D, quar-
tam cflc majorem F, fixta. Cum enim A, ma-
. Jjor fit quam C, agerit major proportio A , ad
8, quam C, ad B. Eft autem ut A, ad B, ita
.D, ad E. & Major ci!;itur proportio quoque
et D, ad E, guam , sd B. At ut C, ad
B, ita et F,"ad E. (Cum enim fit B, ad C,
ut E, ad F, crit.convertendo ust C, ad B, ita
?

<18.quins,

o

“a

TAB XX,
fg 7

» 8. quin,
blg.flﬁlt:'
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F, ad E.) Major igitur quoque proportio erit
caogunt. D | ad E, quam F, ad E, ¢,quare D, major
crit, quam F. Quod eft propoficum.
TAB XX  Sit dvinde A, ®quaiis ipfi C. Dico & D, =-
fe- 8 qualem cffe ipfi F. Cum enim A, fiv ipfi C,
d7.quint wmqualis derit A, ad B, ut C, ad B. Ef autem
eu.quint ye A, ad B, ita D, ad E. elgitur erit & D,
ad E, ut C,ad B: At ut C, ad B, ita ctt F,
ad E , per inverfam rationem , uti prius. Quare
£'9.quins. crit quoque D, ad E, ut F, ad E : fldeoque
o wquales erunt Dy & F. Quod eft propofitum.
T4B XX. Sit tertio A, minor quam C. Dico & D, mi-
fe. 9 noren cfle, quam F. Cum enim A , minor fit
g8 guint. quam C , gerit minor proportio A, ad B, quam
C,ad B. Sed ut A, ad B, ita ¢t D, ad E.
hi3.guins. # Minor_crgo quoque proportio eft D, ad E,
quam C, ad B. Eft autem convcrtendo, ut
prius, ut C, ad B, ita F, ad E. Igitur minor
«t quoque proportio D, ad E, quam F, ad E,
i10, guint, s proptercaque D, minor erit quam F.  Quod cft
propufitum, Si fint itaque tres magnitudines,
& aliz ipfis xzquales numero, &c. Quod cra
ottcndendum.

gxii. TIIEOR. 21. PROPOS. =or.

, $i fint tres magnitudines , & alie iphs

' -quales numero , que bine , & in cidcm
rattone fumantur , fueritque perturbata ea-
rum proportio ; €X #quo autem prima quan
cteriia major fuerit @ erit & quarta, quam
fexta, major. Quod fi prima tertie fueri:
mqualis, erit & quarta ®qualis fexte ; fin
“illa minor ; hac quoque minor erit.

: . Qlnt tres magnitudines A, B, C, & totidan

gs'{.x S D,E, F, quebinz & ineadem ratione fuman-
o 17 tur; fitque earum proportio perturbata, hoc eft ,
' ﬁ:utg,adB,itaE,adF,&utB,adC.
. ita D, ad E: Sit autem primum A, primo ma-

jor quam C, tettia. Dico & D, quartam efic
- majo-
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majorem fexta, F. Cum enim A, major fit
%uam C, acrit major proportio A, ad B, quam a 8. guins.
‘ ad B: Eft autem ut A, ad B,ﬁitaizE, zdf. .
ajor ergo quoquc prupoitio € s ad F, big.euins.
quam C, ad B.q Q(Emniam vero ut B, ad C, ita 34
et D, ad E, erit convertendo ut C, ad B, ita
E, ad D. Quare major quoque erit propertio
E, ad F, quam E, ad D. ¢ ldeoque major erit c1048int,
D, quam F. Quod eft propofitum. ’
Sit deinde A, ipfi C, =qualis. Dico D, quo- z.emxx.
que ipfi F, eflt mqualem. Cum enim A fit fg. ».
xqualis ipfi C, derit A, ad B, ut C, ad B: Sed d7. guins.
ut A, ad B, jra elt I, ad F. ~elgitur erit ut C, en.quims,
ad B, ita E, ad F: Eft autcm ex inverfa ratio-
ne, ut C, ad B, ita £, ad D, veluti prius.
Igitur erit quoqic ut £, ad F, itaE, ad D
Satque idcirco B, ifti I¥, xzqualis erit.  Quod cft f9. guint.
propofitum.
Sit tertio A, minor, quam C. Dico & D, T#BXX,
minorem efle quamn FF. Cum enim A, fit minor fg. 13-
uam C, gerit m'nor proportio A, ad B, quam g8.quins.
y ad B: Ut autzm A, ad B, ita ¢t E, ad F.
b Minor eft ergo preportio E, ad F, quam C, bigguing;
ad B. Quonjam vero, ut ante , ex inverfa ra-
tionc, cit ut €, ad B, ita £, ad D; erit quo-
que miror proportio E, ad ¥, quam E, ad D;
rac propterea D, m'nor crit quam F, quod eft i 10, quint,
propofitum. Si igitur fiut tres magnitudines, & 0 7

aliz ipfis xquales humero, &c. Quod oftenden
dum crat.

THEOR. 22. PROPOS. 22. ¥3i)s

_ Si fin: quotcunque magnitudines, & aliz _% %
ipfis ‘zequales numero, quae binz in eadem v A

P

|
e
A

ratione fumantur: Et ex ®qualitate in ea- AHCHA 2% _

- -

dem ratione erunt. PRPTEE 1T 4

]’Am hic demonftrat Euclides modum argumen-
tandi in proportionibus ex zqualitate, quando
Pe pres
J ¢ ‘/ t 9' ’, "
f,f,l ~, EM, 20001 Die: 1oy £I®
4 -’.’l.-‘.' Nk 4 1l A8 &K
§ ; & e

<
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proportio cft ordinata. Sint enim primum tres

TABxx1 Inaguitudines A, B, C, & aliz wes D, E, F:

fa 1 ficque A, ad B, ut D, ad E; & B, ad C,

~.out E, ad F. Dbico quoque ex mqualitate cfie

S A, ad C, ut D, ad F. Sumptis cuim ipfaruia

A, D, zque multiplicibus G, H: Item iplarum

B, E, zque multipticibus I, K: Item ipfarum

. Cy F, zque multiplicibus Ly M; cum fit A,

" prima ad B, fecundam, ut D, tertiaad E, qua-

8 4.guins; 1AM, ecrit quoque G, multiplex primz A, ad

A , multiplicem fecundz B, ut H, multiplex ter-

. tiz D, ad K, muitiplicem quartz E. Eadem

. ratione, cum fit B, prima ad G, fecundam, ut

b4 quim. E, tertia ad F, quartain; 4erit T, multiplex pri-

mze B, ad L, muliplicem fecundz C, ut K,

multiplex tertiz E, ad M, multipiiccm quariz

.. F. Quonam igitur funt tres magnitudines G,

I, L, & aliz tres H, K, M, qu binz in ca-

ciroguint, dem proportione fumuntur ; ¢ fit ut fi G, prima

_ fuperat tertiam L, fupcret necetlario quoque H

uarta fextam M ; Et fi zqualis, aqualis; Et {

deficit, deficiat.  Itaque cum G, H, =que mul-

tiplices primze A, & tertie D, vel deficiant una

ab L, M, mque muii licibus fecunde C, &

uartz F, vel una xjuales fint, vel una cxce-

ant : in quacunqde mualtiplicatione fumpta fint

@ 6. def. ca multiplicia: 7t A, prima ad C, fecundam,

“quimgi.  ut D, tertia ad F, quartam. Quod cft propofi-
tum.

Deinde fint plures magnitudines tribus, ita ut
fit ctiam C, ad N, ut F, ad O. Dico adhuc
cfle ut A, ad N, ita D, ad O. Cum enim jam

- fit oftenfum in eribus magnitudinibus, cffe A, ad
A A * oo C,utD,adF: ponatur autem é, ad N, ut
» F, ad O, crunt tres magnitudines A, C, N, &

Luwe fumuntur. Ergo «x aqualitate in tribus magni-

o, 5. . tudinibus oftenta, rurfus crit, ut A, ad N, ita

v o, Dy 2l O. Eodunque modo idem oftendetur in
N -» e . . o - .

-+ % T = quinque magnitudinibus, per quatuor; ficut id in

quatuor demonftratum fuit per tres; Et fic de
pluri-

23 A
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pluribus. 1ltaque fi fint quotcunque magnitudis
nes, &c. Quod erat cftendendum.;

THEOR. 230 PROPOS. 23 gy -

Si fint tres magnitudines , alizque ipfis
®quales numcro, Gue bine in eadem ra-
tione fumantur , fucrit autem perturbata ea-
rum proportio : Etiam ex ®qualitate in ea-
dem ratione crunt.

DEmonﬂmtur hi¢ ratio ex zqualitate , quando
proportio eft perturbata. Sint enim tres mag-
nitudines A, B, C, & aliz tres D, E, F, fit- T4BXX1
que perturbata carum proportio, hoc eft, fic ut fis- »:
A,ad B, taE, ad F; & ut B, ad C, ita
D, ad E. Dico quoquc €x =mqualitate efle ut
A,ad C, ita D, ad F. Sumptis enim ipfarum
A, B, D, ®quc multiplicibus G, H, I; Item
iptarum C, E, F, ®mque multiplicibus K, L,
M. aErit ut A, ad B, ita G, ad H, cum G, ;¢ guins
H, fint ipfarum A, B, ®que muijtiplices: At ut
A, ad B, ita ¢t E, ad I3 6lgitur ut G, ad H, bu. guiss.
ita quoque cft E, ad FF; ¢Sed ut E, ad F, ita cig.quint.
eft quoque L, ad M, quod L, M, fint ipfarum
E, ¥, aque multiplices. 4 Igitur erit quoque ut d . quints
G, ad H, ita L, ad M. Rurfus quoniam eft
BB, prima ad C, fecundam, ut D, tertia ad E,
quartam 3 ecrit quoque ut Hy multiplex prima e 4, quint
" B, ad K, muluplicen fecunde C, ita Iy multis -

plex tertiw Dy, ad L, muidplicem quartz E.
Quia igitar funt tres magnitudines G, H, K, &
aliztres Iy I, M, qua binz in eadem ratione
fumantur , cltque carum proportio perturbata o
cum oftenfum fic efflc ut G, ad H. ita L, ad
M: Etut H, ad K, ita I, ad L; ffit ut i G, fal guint,
prima fuperat tertiam K, fupcret quoque quarta -
I, fextam M ; & fi =qualls, zqualis, & fi defi-
cit deficiat. ltaque cum G, & I, zque multi-
plices primz A, & tertic D, 3 K, & M, zque

O2 ,__ mul~
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smltiplicibus fecunde C, & quartz F, vel uaz
deficiant , vel una zquales fint, vel uma cxce-
g 6 &f. dant; gerit ut A, prima ad C, feccundam, ita
gimi. D, tertia ad F, quartam, quod et propofitum.
Itaque fi fint tres magnitudiacs , &c. Quod de-
monftrandum erat.

min! THEOR. 24. PROPOS. 24
"~ 8i prima ad fecundam eandem habuerit
rationem , quam tertia ad quartam ; habue-
rit autem & quinta ad fecundam eandem
rationem , quam fexta ad quartam : Etiam

. compofita prima cum quinta, ad fecundam

- . eandem habebit rationem, quam tertia cum

fexta, ad quartam.

Uod propofitione 2. demonftravit Euclides de
fola proportione multiplici, demonftrat hoc
loco de_omni proportionce , ctiam irrationali. Sit
TABRXXL enim AB, prima ad C, fecundam, ut DE, ter~
Jfe 3+ tia ad F, quartam; Item BG, qninta ad C, fc-
"+ ' candam, ut EH, fixta ad F, quartam. Dico
. ita efle AG, compofitam ex prima ac quinta,
ad fecundam ‘C, urt ctt DH, compofita ex tertia
. & fexta, ad quartam F. Cum enim fie ut BG,
ad C, ita EHM, ad F, crit convertendo ut C, ad
BG, ita F, ad EH. Quoniam igitur et AB,
. : adC, ut DE, ad F, & C, ad BG, ut F, ad
ar2quinte TH, acrit exzqualitatc AB, ad BG, ut DE, ad
bi8.quins. EH. #Componendo igitur erit ut tota AG , 'ad
BG, ita tota DH, ad EH. Iraque cum rurfus
fit AG, ad BG, ut DH, ad EH, & BG, ad C,
crageins. ut EH, ad F: ceritex xqualitate AG, ad C, ut
DH, ad F. Quod cft propofitum. Si prima isi=
tur ad feccundam eandemn habuerit rationem , &c.

Quod erat demonftrandum.

THEOR.
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THEOR. 235. PROPOS. 35. =

Si quatuor magnitudines proportionales
fucrint : maxima & minima relignis duabus
majores erunt.

It enim AB, ad CD, ut E, ad F, fitque ABTABXXN® ¢ »
omnium maxima, & F, minima. Dico duas fig.«4. ..
AB, & F, fimul cflc nwjores duabus CD, &, o o ¢
E, fimul. Aurteratur enim ¢x AB, magnhudo vt

AG, =zqualis ipfi E; & cx CD, alia CH, e-
qualis ipti F. Erit igitur AG, ad CH, ut E,
ad I, hoc clt, ut AB, ad CD. Quare cum fit
tota AB, ad totam CD, ut ablata AG, ad abla-
tam CH : aerit quoque ut tota AB, ad totam 819 guint,
CD, ita reliqua GI3, ad reliquam HD :
Eft autem AB, (cum fit omnium maxima) .
major, quam CD. Igiur & GB, major erit .
quam HD. Quoniam vero AG, & E, =z-
uales funt; fi ipfis addantur aquales F, &
H, nimirum ¥, ipli AG, & CH, ipfi E, fient
AG, & F, fimul zquales ipfis E, & CH, fi-
mul.  Additis igitur inequatibus dB, & HD,
fient AB, & F, timul ma,ores quam E, & CD,
fimul, cum GB, fit major quam HD. od
clt propofitum.  Si «rpo quatuor magnitudines B}
proportionales fuerint , &c. Quod erat demon-
ftrandum. ) ARe ,akls

S CHOLTIUM

Hic_finem Egyclides impmit quinto libro, Versm
guia Campanus | (5 nmonnnlli olii adjiciunt alias
wuafdam propofitiones , quibus [apenumero graviffimi
criprores , w¢ _Archimedes o Apollowins , Jeannes
Regiomontanas | §F alii utuniar, cafyne quafi cffens
Euclidis o cisant ; placuit eas baic gquiwto libro an-
weldere , (5 maxima, qma fiers poseft | brevitate de-
monfirare 5 wec nom i numersm , ac feriem propofic -
‘ 03 i ’ tionsm
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siomum Esclidis referre. Omnes autem traduntur
de magwitadinibus smproporzionalibus , quarum prima

bec eft.
otvi;
[THEOR. 266 PROPOS. o26.

Si prima ad fecundam habucrit majorem

S e _%m. roportionem , quam tertia ad quartam :

~ % &/ habebit convertendo fecunda ad primam mi-

(ui.n.-.&;.m norem proportionem , quam quaria ad ter-
S0 tiam,

T4B XXl '} abeat enim A, ad B, majorem proportionem,

iz 5 quam C, ad D. Dico proportionem B, ad

.~ A, minorem cffe proportone D, ad C. Inrtcl-
ligatur enim efle E, ad B, ut C, ad D; eritque
%roportxo A, ad B, major quoque quam E, ad

atoquint. B , aac propterea A, major crit quun E.

b8.4uins. #Quare minor erit proportio 13, ad A, majorem,
quam B, ad E, minorem: Scd ut cft B, ad E,
ita eft convertendo D, ad C. Igitur proportio
B, ad A, minor eft quoque, quam D, ad C.
Quod eft propofitum. )

xwiizw. [THEOR. 27z PROPOS. 27

Si prima ad fecundam habuerit majorem

Q?M- ;;;,‘-.,‘igroportioncm, quam tertia ad quartam: Ha-
- “bebit quoque vicilim prima ad tertiam ma-
jorem proportionem ; quam fecunda ad

quartam.

TABXXL Abcat enim A, ad B, majorem propostio=
fz 5. nem, quam C, ad D. Dico permutando
majorem efl: quoque proportionems A, ad C,

quam B, ad D. lateiiizatur namque efl: E,

. ad B,’ut C, ad D, eritque proportio A . ad B,
21oquint. mjjor etiamn quam E, ad B: aldcoque A, ma-
B8 guint. jor” erit Quam E. 4 Quare major erit proportio
]
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A, ad C, quam E, ad C. ¢Quoniam vero pet- Qbquins,
mutando cft , ut E, ad C, ita B, ad D, (cum

pofita fit E, ad B, ut C, ad D.) lgitur propor-

tio A, ad C, major quoque «rit quam B, ad

D. Quod cit propofitum. ]

[THEOR. :3. PROPOS. 28 xmviji

~

Si prima ad feccundam habuerit majorem Evayes 5570 L al
proportionem , quam tertia ad quartam : g fz :
Habebit quoyue compofita prima cum - fe-
cunda, ad fecundam wajorem proportionem,
quam compofita tertia cum quarta, ad quar-
tam. .

SIt major proportin AB, ad BC, quam DE, 74BXxZ
ad EF. Dico & componendo majorem efle fig. 6.
proportionem AC, al BC, quam DF, ad EF,
fntelligatur enim efle GB, ad BC, ut DE, ad
LE; eritque preportio AB, ad BC, major quo-
que, quam GB, ad BC; o ldecogque AB, major avo quins.
quam GB. Addita crpo communi BC; fict AC,
major quam GC ; # majorque propterca erit pro- b8. guins,
portio AC, ad B, quam GC, ad BC. Sed
compouenco, cut b GC, ad BC, ita et DF, ci8quumr.
ad kF, (quod pofita fit G3, ad BC, ut DE, ad

EF.) Major crgu ctiam crit proportio AC, ad .
BC, gquam DF, ad EF. Quod ctt propoli- o
tum. |

[TIHEOR. 20. PROPOS. 20. saix.
Si compofita piima cum fecunda ad fc-‘{},,-,,-'%u.;..;‘

cundam majorem  habuerit  proportionem

-quam compofita tertia cum quarta ad quar-

tam : Habebit quoque dividendo prima ad

fccundam  majorem  proportionem , quam

tertia ad quartam.

Slt major proportio AC, ad BC, quam DF, T4BXXL

ad EF. Dico & dividendo majorem efle pro- f§. 6~

04 por-
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portionem AB, ad BC, quam DE, ad EF. In-
telligatur enim efle GC, ad BC, ut OF, ad EF,
eritque proportio AC, ad BC, major quoque
 10.98int. Pr%ponione GC, ad BC: aideoquc major erit
AC, quam GC. Ablata ergo communi BC;
b8.gums. major erit AB, quam GB : 4Ac proptcrea major
eriteJ;roportio AB, ad BC, quam GB, ad BC.
c17.quimt. ¢Sed dividendo, ut eft GB, ai BC, ia cft DE,
* oAt el ad EF. (Pofita namque eft GC, ad BC, ut
C » DF, ad EF.) Igitur major quoque erit pro-
portio AR, ad BC, quam DE, aa EF. Quod

eft propofitum. ]

o [THEOR. 30. PROPOS. 30

Si compofita prima cum fecunda, ad fe-
cundam habuerit majorem proportionem
quam compofita tertia cum quarta, ad quar-
tam : Habebit per converfionem rationis,
prima cum fecunda ad primam , minorem
proportionem , quam tertia cum quarta, ad
tertiam.

TABXXI.SH major Broportio AC, ad BC, quam DF,
fz 1 7 ad EF. ico per convcerfionem rationis, mie
norem cffe proportionem AC, ad AB, quam
DF, ad DE. Cum enim fit AC, ad BC, ma-
s19.quim. jor proportio, quam DF , ad EF; acrit & divi-
dendo, major proportioc AB. ad BC, quam DE,
N bebgwim. ad EF, 4 Quare convertendo, minor erit pros
-4t eolmint, portio BC, ad AB, quam EF, ad DE; cAc
* propterea & componendo , minor erit proportio
totius AC, ad AB, quam totius DF , ad DE.

Quod eft propofitum. ]

" THEOR.
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[THEOR. 3. PROPOS. 31. mi

i .

Si fint tres magnitudines , & alic ipfis .
®quales numero , fitque major Pproporio
prim@ primorum ad fecundam, quam primie
pofteriorum ad fecundam ; ftem fecunde
priorum ad tertiam major, quam fecund®
pofteriorum ad tertam : Erit quoque ex -
qualitate major proportio prime priorum ad
tertiam , quam prim® pofteriorum ad -
tiam..

Int tres magnitudines A, B, C, & alix tres 7
D, E, F, fitque major proportio A, ad B, fz, 8

quam D, ad E: [tem major B, ad C, quan™ " -
E, ad F. Dico ex zqualitate majorem quoque
alc A, ad C, quam D, ad F. Intelligavir emm

efle G, ad C, ut E, ad F, critque proprerea
proportio B, ad C, major, quam G, ad C;
a Idcoque , major erit quam G.  Quare ajo.quin,
é major erit proportio A, ad G, minorem quamn b 8.¢qwim.
A, ad B, majorem: Ponitur autem proporrio’
A,y ad B, major quam D, ad E. Mulw «rj0
major erit proportio A, ad G, quam D, ad E,
Intelligatur rurfus efflc Hy ad G, ut D, ad E;
eritque propterca major proportio A, al G,

uam H, ad G; ¢ldeoquc A, majer erit, quum croquin.

_ dQuarc major quantitas A, ad C, habebit d8. quint,

majorem proportioncin, quam minor quantitas ¢ :
H, ad eandem C: ¢ Atqui ut H, ad C, ita cit, casquinse
ex zqualitatc D, ad F. (quoniam wt D, ad E,
ita et H, ad G; & utE, ad F, ita G, ad C.)
Major_ergo proportio quoque erit A, ad C,
quam D, ad F. Quod ¢ft propofitum. j :

Os THEOR.
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[THEOR. 322 PROPOS. 32

Si {int tres “magnitudines , & aliz ipfis
#quales numero , fitque major proportio
prime priorum ad fecundam, quam ftcunde
pofteriorum ad tertiam ; Item fccundae prio-
rum ad tertiam major, quam prime pofte-
riorum ad fecundam : Erit quoque ex @qua-
litate, major proporto prim® priorum ad
tertiam , quam prim@ pofteriorum ad ter-
tiamn.

SInt tres magnitudines A, B, C, & aliz tres
D, E, F, fitque major proportio A, ad B,
%lnm E, ad F. 'Item major B, ad C, quam
, ad E. Dico eflz quoque majorem propor-
tionem ex zqualitate A, ad C, quam D, ad F.
Intelligatur cnim efle G, ad C, ut D, ad E,
eritque proptcrea proportio B, ad C, major
uam G, ad C. aldeoque major erit B, quam
4Quare major erit proportio A, ad G, mi-
norem, quam cjufdem A, ad B, majorem; Eft
autem proportio A, ad B, major quam E; ad

‘F. Multo ergo major eft proportio A, ad G,

uam E, ad F. Iitelligatur rurfus efle H, ad
, ut E, ad F; Eritque proptcrea major pro-
portio A, ad G, quam H, ad G; rideoque ma-
jor erit A, quam H. <Quocirca A, major ad
, mmajorcm habebit proportionem, quam H,
minor ad eandem C: eAc ut H, ad C, ita eft

-ex zqualitate, D, ad F. (Quoniam ut D, ad

E,itaet G, ad C, & ut E, ad F, ita eft H,
ad G.) Major ergo etiam eft proportio A, ad
C, quam D, ad F. Quod cft propofitum. }

a ' THEOR.
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[THEOR. 33 PROPOS. 33 xij:

Si fuerit major proportio totius ad torum,
qnam ablati ad ablatum : Erit & reliqui ad
rcliquum major proportio , quam totius ad

totum.

Slt major proportio totius AB, ad totam CD, T4B.
quam ablatz AE , ad ablatam CF. Dico & XXIL.
proportionem reliquz EB, ad reliquam FD, ma- fig- 1.
jorem cfle , quam totius AB, ad totam CD.

Cum enim major fit proportio AB, ad CD,

quam AE, ad CF; acrit quoque permutando , gy qguiny,
major proportio AB, ad AE, quam CD, ad '

‘CF ; 6 ac propterea, per converfionem rationis , byoguins.

minor erit proportio AB, ad EB, quuam CD,

ad FD. ¢ Permutando igitur , minor quocil)le Ca 7-quint,
erit proportio AB, ad CD, quam EB, ad FD,

hoc elt, EB, reliqua ad reiiquam FD, majorem

habebit proportionem, quam tota AB, ad totam

CD. Quod eft propofitum. )

[THEOR. 3¢. PROPOS 34. xxir.
Si fint quotcunque magznitulines, & alie ”
ipfis ®quales numcro, f{itque major propor-
tio prim® prigrum ad primam polterioram,
quam fecund®e ad fecunduin; & hec major,
quam terti® ad teraam ; & fic deinceps:
Habcbunt omnes priores fimul ad oimnes
pofteriores fimul, majorem proportionem ;
quam omnes priores , relita prima , ad
omnes pofteriores , reli€ta quoque prima ;

,minorem autem ,. quam. prima priorum ad
.primam pofteriorum , majorem denique eti-

am, quam ulima priorum ad ultimam po-
fteriorum. - :

.'Slnt primum tres magnitudines’ A, B, C, & _ 74K

aliz tres D, E, F. Sit autem major propor- XX
tio f&: X
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tio A, ad D ; quam B, ad E; Item major B,
ad E, quam C, ad F. Dico proportionem ipfa-
rum A, B, C, fimul ad ipfas D, E, F, fimul
majorem effe proportione ipfarum B, C; fimul
ad ipfas E, F, fimul; minorem vero, proportio.
ne A, ad D; majorem denique etiam propor-
tione C, ad F. Cum enim major fit proportio
aayguint. A, ad D, quam B, ad E ; 4 erit permutando
ba8¢snt. major A, ad B, quam D, ad E. 4 Igitur com-

. .- ponendo, major erit proportio ipfarum A, B,

fimul ad B, quam ipfarum D, E, fimul ad E;
c17-q¥ws. ¢ Permutando ergo rurfus, major erit proportio
A, B, fimul ac D, E, fimul, quam B, ad E.
Itaque cum tota A., B, ad totam D, E, majo-
rem habeat proportionem, quam sblata B, ad
d334uist. gblatam E ; Jhabebit quoque reliqua A, ad reli-
am D, majorcm proportionem, quam tota
, B, ad totam D, E. Eadem ratione, major
evit proportio, B, ad E, quam totius B, C, ad
totam E, F: Multo crgo major erit proportio
A, ad 15, quamn B, C, totius ad totam E, F.
ea7quint. ¢ Permutammdo igitur, major erit propostio A, ad
fa8quom. B, C, quam D, ad E, I ; f& componendo er-
- _go major ¢ft proportio totius A, B, C, ad B,
ga7.quint. é, quam totius D, E, ¥, ad E, F, g Et rurfus
. permutando major proportio omnium A, B, C,
fimul ad omnes Dy E, F, fimul quam B, C,
ad E, F, quod cit primum.

Itaque cum fit major proportio totius A, B,
. C, adtotamD, E, F, quamablatz B, C, ad abla-
h3398#% tam E, F, herit & major proportio relique A,
ad reliquam D, quam totius A, B, C, ad to-

tam D, E, F, quod cft fecundum.

. Quoniam vero major eft proportio B, ad E,
isy4si. qyam C, ad F; icrit permutando major quoque
ka8guins. E, ad C, quam E, ad F; #& componendo,

_ major totius B, C, ad C, quam totius E , F
lag.quimt. od 'F , i& rurfus permutando, major B, C, o
E, F, quam C, ad F. Eft autem major pro-
s. - pottio A, B, C, ad D, E, F, ut oftendimus,
-.: quam B, C,ad E, F. Multo ergo major erit
' pro=

L
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proportio omnium A, B, C, ad omnes D, E,
¥, quam uitmz C, ad ultimam F, quod ef}
tertium. ' : .

Deinde fint quatuor magnitudines utrabique
cum eadem hypothcfi, hoc ¢ft, fit quoque major
proportio tertiz C, ad F, tertiam , quam G,

uartz ad H, quartamn. Dico eadem confequi.

t enim jam ! tribus eft offenrfum , majoreft
proportio B, ad E, quam B, C, G, ad E, F,
H. Multo crgo major erit A, ad D, quam B,
C,G,ad E, F, H. mPermutando ergo major
erit A, ad B, C, G,Xua.m D,ad E, F, H,
» & componendo mjor A, B, C, G, ad B,
C,G,quam D,E,F,H,ad E, F, H, +&
permutando A, B, C, G, ad D, E, F, H,
major quam B, C, G, ad E, F, H, quod eft
primum. '

Itaéue cum fit major proportio totius A , B,
C, G, ad totam D, E, F, H, quam ablatz
B, C, G, adablatam E, F, H, perit & relique
A, ad reliquam D, major proportio, quam toti-
us A,B,C, G,ad totam D, E, F, H, quod
<lt fecundum.

Quoniam vero, ut in tribus el demonftratum,,
major cit proportio B, C, @, ad E, F, H,

usm G, ad H; & major A, B, C, G, ad

»E, F,H,quumB, C,G,ad E, F, H,
ut fuit oftenfum ; muito major erit proportio A,
B,C,G,2iD,E,F, H, quam uliimz G,
ad ultimam H; quod eft tertium. |

Eadem arte concludes, eadem confequi in
quinque magnitudinibus per quatuor; & 'in fex
per quinque, & in feptem , per fex, &c. ques
madmodum oftendimus in quatuor, per tres.
Contftat ergo totum Theorcma, &c. ]

EUCLI-
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EUCLIDIS
"ELEMENTUM
S E‘XTUM."

DEFINITIO L

Similes figure reclilinee funt , que &
angulos fingulos fingulis @quales habent, at-
que etiam - Jatera, que circum angulos -
qualcs, proportionalia.

T AB. T triangula ARG, DEF , fimilia dicentur
XXIL. J i fuersnt agquiargula, ita us angulus A,
s 4 angulo D; o B, pfi E; 0 C, ipf F,

aqualis fir 1 Item laera circa equales angulos pro-
portionalia y hoc eft , ws AB , ad AC, e DE,
ad DF ; &' ut AB, ad BC, ita DE, ad EF,

¢ ut AC, ad CB, ita DF, ad FE.
Quod i anguli unius equales fuerint angulis alte-
- vius, finguls fingulis , @t latera ciréa aquales anar-
los non proportiomalia , aut comtra; non dicentur
tales figura imiles : Ex quibus conflat, omnes fian-
vas reftilineas aquiangulas, & sequilateras, que
angulos ¢~ latera habent numero equalia, effe fimi-
TAB. les, quanguam inter (e maxime fint inequales. Cu-
;‘x”' jufmodi [unt triangula aquilatera GHI , KLM.
- 5 Propier laserum cnim aqualisatem , eric GH , af
G ?
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GI', wt KL, ad KM. Item GH, ad HI, ut
KL, ad LM, ¢ GI, ad IH, wt KM, ad
ML, cum [emper [it proportio aqualitatis. Idem
d:cendum eft de quadratis, pentagonss aquilateris ¢~
aquiangulis , nec non de hexagoms , heptagonis
octogonis, ¢ de alits id genus fiyuris reflilineis &=
quiangnlis, atque equslaterss.

DEFINITIO IL

Reciproce antem figure funt, cum im -
utraque figura antecedentes & confequentes
rationum terininl {uerint.

UT f; in parallelogrammis ABCD , EFGH, lo- TAB;
tera AB, BC , lita propertionalia fuerint late- ﬁixg:

ribus EF, FG , ut utrobique fit ¢ antecedens, ¢ '"
* confequens diver[arum proportsonum , hoc eff, ut fit

ca proportio AB, ad EF', que FG, ad BC, feu

eadems AB , ad FG , que EF , ad BC; (utroque -

enim modo AB, eft antecedens unius proportionis ¢

BC, corfequens alterius , in figura ABCD, que-
madmodr:m < .prime modo EF , eff confiquens uni-

us, ¢ FG , antecedens alievins 5 veél fecundo modo

FG, confegucns, < EF, amecedens, in figura
EFGH,) dicemur bujufmods pavallelogramma reci-

proca , quamvuis fimilia non fim. Similitcr erunt T 4B.
sriangula IKL, MNO, reciproca, fi fuerit wt IK, XXIL.

ad MN , ita MO, ad IL; vel ut IK, ad MO  f8- 7 _
sta MN , ad IL. Neque memimi me inveniffe

apud Geomeiras ufum reciprocarum figurarum in aliss

fguris , quam  sn pavallelogramms , ¢~ trian-

gulis, '

DEFI-
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DEFINITIO II

Sccundum extremam , & mediam ratio-
ncn retta linea fefta effe dicitur, cum uc

tora ad majus fegmentum, ita majus ad
minas fe habuerit.

I linca refta quavis AB , ita dividatsr in C,
inaqualiter , wut fit, quemadmodsum tota AB, ad
majus [egmentum AC, sta AC, majus (egmentuns
ad CB, minus fegmenaum ; dicetur divifa effe [e-
cundum extremam, € mediam ratiencm.

DEFINITIO. IV,

Aliitudo enjufque figure eft linea perpen-
dicularis & vertce ad bafin deducta.

SI a vertice A, trianguli ABC , ad bafin BC»

perpendicularis ducaiur AG , dicetur hec perpen-
diczluris y altusdo trianguli ABC 3 sta ut tavitan
dicatur habere altitudinems triangulsem o quanta efi

pervendicularis AG.  Sic etians perpendicularss Dt ,

d:ina D, vertice trianguli DEF , ad bafin EF,

-ad purtes E, protraltam, appellabitur altitudo trian-

‘gn[t DEF. Ttague fi duarum ﬁgurarm perpendi-
cnlares & werticibus ad bafes (five he protraite fint,
frve non) demsfla, fuerint aqnales, eandem dicer-
tur huju[mods figura habere altitudinem. Tunc as-
tem huju[mods perpendiculares erumt aquales , cum
bafes figurayums, ac vertices sn eifdsms conflisuti fue-
rint parallelis , cxjufmods funt perpendiculares AG,
DH , triangulorum ABC , DEF , in cifdem ps-
rallelis conflissorum. Cums enmim anguli AGH,

DHG,




LIBER SEXTUS. 15

DHG , interni ex eadem parte fint duobus veltis
aqguales , smmo dwo refli; aerum refte AG, DH, 4 28 primi
parallele 5 Sum awem ¢ AD , GH, payallele,
o quod ponantur triangula in eifdemi effe parallelis
conftima.  Igitur parallelogrammum erit ADHG ;
b ac propterea ‘latera oppefita AG , DH , aqualia b34. primi
erunt. Eandem igitur dicemur ea triangula bubere
altitudinens. Quod fi in eifdem triangulis vertices.
ponantur C , ©~ F, bofes vero AB, ¢ DE; nom,
bhabebunt ea eandem altitndinem.  Perpendicularis
enim dufta ex F, ad Bafin DE, protraftim aquae
lis non eft perpendiculari ex C, ad bafin AB, de-
dulle , cum nec sriangula tpfa in eifdems parallelis
poffint conflitus , ut manifeftum eff.

Redle vero ab Euclide alitudo figure cujufvis de-
finita eff per lineam perpendicularem, qua a vertice
ad bafin deducttur : gquoniam , ut [cribst Ptolemaus
in libello de Analemmate, € referente Simplicio,
in libro de dim:nfione , menfura cujufcungue rei
deber effe flaa, deierminatague, © non indefinita:
Inter omnmes antem recltas lineas , penes quas merito
Geometre , ficut © vulgus, omnia metinminr , fola
linea perpendicularis cevia eft , determinatague longi-
tudinis, alia autem omnes incerta indetermsnataque.

DEFINITITIO V.

Ratio ex rationibus componi dicitur , cum
rationum quantitates inter fe multplicatz ,
aliquam eftecerint rationem.

QUom'am denominater  cujuslsber proportsonis exa

primit , quama fit magnitudo antecedens ad

confequentem ; ( ut den ominator quadruple proportie-

nis., mempe 4 offendit , sn quavis proporisene qua- !
s P drupla
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dowpln antecedemtens magnitudinem “quater comtinere
confequentews ; denominator vero proportionis [ub-
quadrupls, videlicet 3. indicar antecedentem effe par-
tems quartams cenfequentis, <rc.) dici folet propterea
deneminator 4 Geomsetris , quantitas proportionss; us
sdews fignificet quantitas alicujus proportienis , quod
denemsinator.  Vuls igitur hec definitio , proportio-
nems. aliguom ex duabus , vel plursbus proportionibus
comspers, quando harum denomsnatores, [eu quantita-
tes suser (e multiplicate effecerint sllaws proportionem,
Jeu (ut versit Zambersus) effecerint illsus proportionss
quantitatems 5 five denominatorem. Ut proportio
duodecupla comsponi dcitur ex dupla , ¢ [extupla;
quonsam denomsinasor proportionis duodecupla, nimi-
yam. 3 2. producitur ex multiplicatione denomsnatoris
duple proportionis, nempe ex 2. sn denominatorems
fexiupla , hoc efty in 6.  Sic eadem proportio duo-
desupla dicitur componi ex tripla ¢ quadrupla.
Nom ex multiplicatione 3. in 4. producitur idem
denomsnator 12. duodecuple proportionis. Eadem
yatione proportso trigecupla compons dicitur ex: dupla,
sripla, <& quintupla.  Nam harum denominatores
2. 3. §. smter [e multiplicati gignumt 30. deno-
minatorem tllius.

Porro quemadmodum in magnitudinibus continue
proportionalibus , proportio prima ad sltimanms com-
pons dicitur ex proportione prime ad [ecundam, ¢
fecunde ad tertiam , < tertie ad quartam , ©s.
cum dla ex his intermediis conflet, ¢ illsus demo-
minator ex harum denominatorsbus inser e multipli-
catis producatur, ut quinto libro defin. 10. expofui-
mus: ita ut fi fuerine due proportiones aqualas imter-
‘media , ex quibus dicstar comipons, dicatwr propertio
prima magnitudinis ad ultimam duplicara preporsionis
prima ad [(ecundam y fi tres, triplicata, er6. -Sic

etiom
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etiam in magnindimibus  quibufcungue ordine pofitis,
proportio prima ad_ultimam diceisr cemponi ex pro-
portione prime ad [ecundam, € [ecunde adiertiams,
O tertie ad quartam, Cc. donec extiterit propor=
ti0; quoniam denominator proportionss prima magni=
tudinss ad ultimam confurgst ex denomnatoribus pro<
portsonum intermediarum snter [¢ multiplicatis.

DEFINITIO VL

[ Parallelogrammum fecundum aliquam re-
&tam lineam applicatum , deficere dicitur
parallelogramrmo quando non occupat totam
lineam. Excedere vero , quando ‘occupat
majorem lineam , quam f{it ea , fecundum
quam applicatur : ita tamen, ut parallelo-

ammum deficiens, aut excedens eandem
Elz'tbeat altitudinem cum parallelogrammo
. applicato , conftituatque cum eo tetum u-
num parallelogrammum. ] .

Sh data refla linea AB, [upra quam conflitnatur T 4B
parallelogrammum ACDE , quod non occupet ;(X 1‘0
totam lineam AB, [ed defit CB; ¢ dufla BF, g 1o
pavallela spfi CD, donec cum ED , protratta conve-
niat in F , compleatur totum paral/elagrammum
ABFE.  Parallelogrammum sgitur AD, applica-
“tum [ecundum_ reitam AB, deficere dscitur paralle~
legrammo DR, ita ut DB, appelletur defeitus.
Rurfus fit data recta linea AC, fupra quam con=
flituamur parallclosrammum ABFE, qued habeat
latus AB , majus refla data AC; ¢~ ducanr CD,
ipfi BF, parallels.  Parallelogrammum igitur AF ,
applisatum [ecundum reflam AC , excedere dicitwr
paralielogrammo DB, ita wt DB, vocetnr exceflus.

P2 . THEOR.
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THEOR. 1. PROPOS. 1.

Triangula & parallelogranma , quonnﬁ

-eadem fuerit aliiudo , ita f¢ habent inter

fe , ut bafes.

Sl'nt_ duo triangula ABC, DEF, eandom haben-
tia altitudinem, quorum bafes BC, EF. Item
duo parallciogramma CG, EH, ejufdem altitu-
dinis , ‘quorum cedem bafes BC, EF. Dico ita
efle triangulum ABC, ad trianguium DEF, &
parallelogrammum CG, ad parallclogrammum
‘EH, ut eft bafis BC, ad balin EF. Hoc eft, fi
bafis BC, f(tatuatur prima magnieudo, & bafis
EF, ficunda: At triangulum ABC, vel paralic-
logrammum CG, tertia, & triangulum DEF,
vel parallclogrammum EH ; quarta, zque mul-
tiplicia primz ac tertic ab zque mulciplicibus
fecundx & quartz vel una deficere, vel una z-
qualia efle, vel una cxcedere, ut definitio 6. libr.
$. cxigit. Collocentur enimn tam triangula, quam
parallclogrammna inter caldem  parallclas GH,
LN, (Nam ot in defin. 4. d'&um cft, triangula
ac parallclogramma tum demum candem  habe-
bunt altitudinem, cum inter eafdem fucrint con-
ftituta paralicias, fic cnim perpendiculares 3 wver-
ticibus ad balls demile ®quales crunt,) & ex
BI., fumamur quotcanque reétz Bl, 1K, KL,
ipi BC, ®quales ; ltem ex FN, abfcindantur
(Bmtcunquc rete FM . MN, zquales recte EF.

vide ex A, & D, deducantur reckze AT, AK,

a38.primi" AT ; DM, DN, aerunt iuitur trianguta ABC,

Al3, AK[, ALK, fupr zquales bafes, &

inter eafdem parallelas conltituta, inter fe zqua-

lia. Eadem ratione aqualia crunt triangula DEF,
DFM, DMN. Quam multiplex eft crgo recta
CL, reéte BC, tan multivlex quoque erit trian-
gutum ACT | trianguii ABC; & quam multiplex
¢lt retta EN, recte EF , tam quoque muleiplex
crit triangulum DEN, trianguli DEF, quia in

. tot
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tot triangula zqualia funt divifa tota triangula

ACL, DEN, i quot retas zquales fe@z fue~

runt tote re¢tz CL, EN. Quoniam vero fi ba~

fis CL, zqualis fucrit bafi EN, 4 neceflario tri~ b38.prmm?

angulum ACL, =zquale cft triangulo DEN, ac

proinde fi CL, major fuerit quam EN, neceflario

ACL, majus eft quam DEN, & fi minor, mi-

nus ; deficient propterea una CL , re&ta, & tri-

angulum ACL, zque multiplicia primz magni-

tudinis BC, &tertie ABC, ab EN, reéta&trian-

gulo DEN , zque multiplicibus fecundz EF, &

quartz DEF, vel upa ®qualia erunt , vel una

excedent , fi ea fumantur, quz inter {e rcfpon- -

dent. aéuare qua proportio eft prime BC, ad a 6. 4f;

fecundam EF, bafis ad bafim, ca cft tertie ABC, quinsi.

ad quartam DEF, trianguli ad triangulum. Sicut

igitur bafis ad bafin , ita eft triangulum ad tri-

angulum. Quod eft propofitum. '
Quoniam autem 4ut triangulum ABC, ad tri- big.quime;

angulum DEF, ita cft parallelogrammum CG, .

(cquod duplum elt trianguli ABC,) ad paralle~ c 34 primi

logrammum EH; (4quod eft duplum trianguli d 34.prim

DEF,) perfpicuum dt, eita quoque cfle paralle- €. quint,

logrammum ad parallclogrammum, ut eft bafis

ad bafin. Quod tamen eodem argumento con-

firmari potelt, quo ufi fuinus in triangulis , fi

prius ex punétis 1, K, L, educantur rete pa-

rallelz ipfi BG; ncc non ex punétis M, N, pa-

rallelz ipfi FH, &c. Triangula igitur & paral-

lelogramma, quorum eadem fuerit altitudo; ita

{c habent inter fe, ut bafes. Quod erat demon- .

ftrandum. .

N

"THEOR.,2o PROPOS. = 5

" §i ad unum trianguli latus parallela duta
fucrit refta quaedam linea , haec propordo-
naliter fecabit ipfius trianguli latera. Et fi
trianguli latera proportionaliter feéta fuerint,

P3 quz
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que ad feltiones adjunta fuerit retta linea,
erit ad reliquum ipfius trianguli latus paral-

TAB. IN triangulo ABC, ducatur primum reQa DE,
xxir. parallela lateri BC. Dico latera AB, AC,
fg. 13. fe@a effe proportionaliter in D, & E, hoc eft,
efle ut AD, ad DB, ita AE, ad EC. Du&is
a37.primi enim re@is CD, BE, agerunt trianguia DEB,
DEC, fuper eandem bafin DE, & inter cafdem
parallelas DE, BC, conflituta iater fe zqualia.
by.quint. 6 Quare ut triangulum ADE, ad triangulum
DEB, ita_eft triangulum idem ADE, ai triangu-
¢ 1. fexte lum bEC: ¢ Atqui ut triangulum ADE, ad tri-
' angulum DEB, ita eft bafis AD, ad bafin DB;
(cum hec triangula fint ejuldem altitudinis , ut
conftat, fi per E, agatur parallela refta ipli AB.)
& eadem ratione, ut triangulum ADE, ad trian-
_ gulum DEC, ita eft bafis AE, ad bain EC.
duiqum, dUt igitur AD, ad DB, ita ¢t AE, ad EC,
: (cum hz duz proportiones czdem fint propor-
tioni trianguli ADE , ad triangulum DEB, &
ejufdem trianguli ADE , ad triangulum DEC.)

Quod eft propofitum.

Secet deinde rea DE , latera AB, AC, pro-
portionaliter. Dico DE, parallelam efle rcliquo
lateri BC. Duétis enim rurfum reétis CD, BE,

e i. fext. eerit ut bafis AD, ad bafin DB, ita triangulum
ADE, gd triangulum DEB, cum fint ¢jufdem
altitydinis : Ponitur autem ut AD, ad DB, ita

fuquim, AE, ad EC. flgitur erit ut triangulum ADE,
ad triangulum DEB, ita AE, ad EG: Sed rur-

g u. fext. fus g ut bafis AE , ad bafin EC, ita eft triangu-
lum ADE, ad triangulum DEG, cum fint alti-

bin.guimt. tudinis ejufdem. & Igitur ut trisngulum ADE,

) . -ad_triangulum DEB, ita eft triangulum idem

19.quint. ADE, ad triangulum DEC. i /qualia ergo
funt triangula DEB , & DEC: ac propterea,

k3g prowi cum eandem habeant bafin DE , kinter eafdem
erunt collocata paratlelas. Igitur paraliela eft

DE, ipG BC, quod et propofitum. Si i;aqu;

a
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‘ad unum trianguli latus parallcla du&a fuerit,
&c. Quod erat oftendendum.

THEOR 3 PROPOS. 3. i

Si trianguli angulus bifariam feftas fic ,
fecans autem angulum reta linea fecuerit &
bafin : bafis fegmenta eandem habebunt ra-
tionem, quam reliqua ipfius trianguh latera.

Et fi bafis fegmenta eandem habeant ratio-
nem , quam reliqua ipfius trianguli latera ;
refta linea , que & vertice ad feftionem
producitur , bifariam fecat trianguli ipfius
angulum. ¥

IN triangulo ABC, re®a AD, fecet primo an- 743
gulum BAC, bifariam. Dico effe ut BA, ad XXII.
AC, ita BD, ad DC. Agatur enim per B, re- f& 3¢
&a ﬁE, parallela ipfi Al), donec cum éA_‘,
produ&ta convceniat in E; (coibunt autem omni-
no BE, CA, propterea quod anguli C, & CBE,
minores  funt duobus reflis . Cum enim i 13, prow.
C, & CDA, a minores duobus reftis fiut; aiy.promi
&fit autem angulus CDA, angulo CBE, exter- bag.prom
nus interno, ®qualis: erunt quoque C, & CBE,
duobus reftis minores,) ceritque angEIus EBA, cag.promi
zqualis alterno BAD ; & angulus E, externo
DAC. Cum igitur duo anguli BAD, DAC,
ZqQuales ponantur ; erunt & anguli EBA, & E,
inter fe zquales ; dIdeoque & reftz BA, EA, d 6. primi
inter fe zquales. eUt igitur EA, ad At, ita ¢ 7. quinr.
BA, ad eandem AC. fAtqui ut EA, ad AT, f 2. Jexs.
ita et BD, ad DC. Cum in triangulo BCE,
re&ta AD, fit parallela lateri BE. glgitur ut gitgwims.
BA, ad AC, ita et BD, ad DC. Quod eft
‘propofitum.

Sit dcinde ut BA, 'ad AC, ita BD, ad DC.
Dico re@tam AD, bifariam fecare angulum BAC. .
"Agatur enim rurfus per B, re@a BE, ipfi AD,

P g parsi-
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bjiprimi Parallela b coiens cum CA , protra@a in E.
Quoniam igitur ut BA, ad AC, ita ponitur BD,
e a fexr. ad DC. ¢ Ut autem BD, ad DC, ita cft EA,
: ad AC; (quod in triangulo BCE',. reta AD,
£ a1, guinte fit lateri BE , parallela) ferit ut BA, ad AC,
9.quins. ita EA , ad eandem AC. i./Equa!es igitur funt
s.prmi BA , & EA , inter fe, hac proprerea anguwii
izg.primi ABE, & E, aeguales quoque erunt. Cum igi-
“tur angulus ABE, zqualis fic aiterno BAD, &
angulus$ E, externo DAC, ecrunt & duo anguli
BAD, DAGC, inter fe ®zquales, quod cit propo-
fitum. Itaque 6 trianguli angulus bitariam fectus

fit, &c. Quod erat gemonltrandum..

w3 THEOR 4 PROPOS. 4

~ /Equiangulorum triangulorum proportiona-
lia funt latera , qua circum @quales angu-
los, & homologa funt latera, que xqua-
libus angulis fubtenduntur.

TAB. SInt zquiangula triarguln ABC, DCE, fintque
xxit, zquales anguli ABC, DCE, & ACB, DEC,
fig. 14« BAC, CDE. Dico efle AB, ad BC, wt DC,
ad CE, & BC, ad CA, ut CE, ad ED; & AB,

denique ad AC, ut DC, ad DE: Ita cuim latcra

circa zquales angulos funt proportionaiia, ho-
mologaque funt ca latera, qua ®qualibus angulis
fubtenduntur , hoc eft, & anteccdentia omnia
zquales refpiciunt angulos, & confequentia fi-

militer. Contftituantur latera BC, CE, fecundum

lincam reftam, ita ut angulus DCE , cxternus
fit_zqualis interno ABC , pariterque cxternus

. "ACB, interno DEC. Et quia duo anguli ABC,
a1y.primi ACB, aminores funt duobus reis : cft autem
“angulo ACB, aagualis angulus DEC, erunt &

bi3. prom anguli B, & E, duobus rettis minores. & Quare
‘re¢tz BA, & ED, produ&z ad partes A, D,
coibunt, Producantur ergo, & conveniant in F.
_Quoniam vero angulus externus DCE , zquali&

- ¢
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eft interno oppofito ABC; ¢ paraliclz erunt CD, ca8-primd

& BF , Eadem ratione parallelz erunt CA, &

EF, quod angulus externus ACB, fit &qualis in-

terno DEC. Parallelogrammumett igitur ACDF,

dproptereaque reta AF , zquatis recte CD ; & d34.primd

recta CA, re@tz DF. Quoniam igitur in trian-

gulo BEF, reta AC, parallela cft lateri EF,

ecrit AB, ad AF, hoc eft, ad DC, (quz z- e 2. fixr.

3ualis eft ipfi AF,) ut BC, ad CE. Permutan-

o figitur erit AB, ad BC, ut DC,-ad CE. f16.quins.

Rurfis quia in eodem triangulo BEF, reitaCD, "o
" parallela eft lateri BF , gerit BC, ad CE, ut g 3 fexr.

EFD, hoc eft, ut CA, (quz =zqualis cft ipli I'D;)" '

ad ED. Permutando #igitur erit BC, ad CA, bi6.qains,

ut CE, ad ED. Cum igitur fit AB, ad BC, v

ut DC, ad CE, & BC, ad CA, ut CE, ad | |

ED: ierit & ex zqualitate AB, ad CA, ut DC, I 3squW,

ad ED. Quod eft propofitum. /Equiangulorum w

ergo triangulorum proportionalia funt latera, &ec.

Quod crat demonftrandun. -

COROLLARIUM

Rine fit, lincam re@am , qux parallcla ducitar uni
htsri in triangulo , auf.rre uinculum toti wimauio  TA B
fimile. Ducatur enim in trisngulo ABC, larai BC, XXIL
paralicla DE, Dico triangulum ADE, tranule ABC, fg 15
eflc fimile. AEquisnguia namque fut, & cum anguli K19-promd
ADE, AED , zqules fint angulis ABC, ACB, exter-
nis 3--& anzulus A , communis. Quire ut demo tra-
tum eft, [habent latera circa xqual-s anculos propur- 1 4 fext.
tionaliaj Ac proinde, ex definitione, fimilia funt. .

THEOR. 5. PROPOS. 5. =

Si duo triangula latera proportionalia ha-
beant ; @quiangula erunt triangula, & -
quales habebunt eos angulos, Exb quibus &
-homologa latera fubtenduntur.

Abeant triangula ABC, DEF, later ropot- T 43
.4+ & tionalia, fitque AB, ad BC, ut EE, ad XX/
- Py EF,f& 1



3¢ EUCLIDIS GEOMETRIK.

. EF, & BC, ad CA, ut EF, ad FD, & AB,
denique ad AC, ut DE, ad DF. Dico triangu-
la efle zquianguls, angulum fcilicet A, =qua-
lem efle angulo D, & angulum B, angulo E,

. & angulum C, angulo F. Sic enim anguli -
ka3.primi quales refpiciunt homologa latera. #Fiat angulus
EG, =qualis angulo B ; & angulus EFG, an-

gulo C, conveniantque rez EG, FG, in G:
a33.primi aeritque reliquus angulus G, reliquo angulo A,
. =qualis. /Equiangula igitur funt triangula ABC,

b 4. fixt. GEF. Quare 4ut AB, ad BC, ita cit GE, ad
- . EF: Ut autem AB, ad BC, 1ta ponitur DE,
engquint. ad EF. ¢Igitur ut GE,; ad EF, ita ct DE,
dg.quiw. ad EF , eandem : dproptereaque zquales cruat
¢4 fis. GE, DE. Rurfus, equoniam ut BC, ad CA,
ita et EF , ad FG: Ut autem BC, ad CA, ita
fa.quim. ponitur EF , ad FD; ferit ut EF, ad FG, ita
g9 guixt. eadem EF, ad FD; gideoque zqualcs crunt FG,
FD. Itaquc cum latera EG, FG, zqualia fint
lateribus DE, DF, utrumque ,utrique ; & bafis

b 8.primi communis EF ; betunt anguli G, & D, zqua-
i 4 prowi les, iac propterea & reliqui anguli GEF, GFE,
reliquis angulis DEF , (})FE , &quales erunt.
Quamobrem cum aogulus, G, 2qualis fit angu-

lo A ; ecrit & angulus D, eidem angulo A, 2-

ualis , eodemque modo angulus DEF, angulo

» & angulus DFE, angulo C, =zqualis crit,

- quod eft propofitum. Si duo igitur triangula la-
tera proportionalia habcant , &c. Quod often-
dendum erat.

v’ THEOR 6 PROPOS.G.

Si duo triangula unum angulum uni an-

Fulo ®qualem, & circum @quales 'angulos

atera proportionalia habuerint : ®quiangula

erunt triangula, ®qualefque habebunt angu-

los, fub quibus homologa latera fubtenduntur.
TAB. It angulus B, trianguli ABC, zqualis a

: nﬁvé:lo
XXIH. E, trianguli DEF, fintque laters AB, BC,
5. 3. proe
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proportionalia lateribus DE, EF, hoc eft, fit AB,

ad BC, ut DE, ad EF. Dico reliquos ansulos

reliquis angulis zquales cffe, anpgulum fcilicet

A | angulo D, & angulum C, angulo F; Ita

enim zquales anguli homologa latcra relpiciunt,

Fiat angulo B, zqualis angulus FEG ; 4 & an- da3-primd
gulo C, angulus EFG , eritque ut in preccdenti

propof. di@um eft, triangulum GEF , triangulo

ABC, zquiangulum. Quare sut AB, ad LC, a ¢. fomr.
ita eft, Gcii, a§ EF: Sed ut AB, ad BC, ita po~

nitur DE , ad EF. élgitur ut DE, ad EF, ita bu.gwss.
eft GE, ad eandem EF; ¢ atque idcirco f)E,c,. quint,
GE , =quales erunt. Jtaque cum latcra DE,

EF, zqualia fint lateribus GE , EF, & anguli

ipfis contenti zquales quoque; (nam anguio B

cui factus eft zqualis angulus FEG, zqualis eff
.pofitus angulus DEF , proptereaque 2quales ad
invicem erunt anguli DEF , GEF.) derunt rcli- d 4 grind
qui anguli D, EFD, reliquis angulis G, EI'G,
®zquales. Cum ergo angulus G, fit zqualis an-

gulo A, & angulus EFG, angulo C; crunt

ctiam angulis A, C, zquales anguli D, EFD,

& ob id zquiangula erunt triangula ABC, DEF,

quod eft propofitum. Si igitur duo triangzuls

unym angulum uni angulo zqualem, &c. Quod

erat demonftrandum. :

THEOR. 7z PROPOS. 7. vij.

Si duo triangula unum angulum uni an.
Fulo ®qualem , circum autem alios angulos
atera proportionalia habeant ; reliquorum
vero {imul utrumque aut minorem, aut non
minorem refto: Aquiangula erunt triangula,
& =zquales habebunt eos.angulos , circum
quos proportionalia funt latera. -

It angulus A , trianguli ABC, zqualis angulo _T4R
s D, uignguli DEF, & latera A » CB, circa XX,



a32.primi
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d 9. quint,
e 5. proms
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angulum ACB, proportionalia lateribus DF, FE,
cicca angulum F, hoc eft fit ut AC, ad CB,
ita DF, ad FE , hac tamen lege, ut quilibet re-
Jiquorum angulorum B, & E, fit vel minor re-
&o, vel non minor. Dico zquiangula efle tri-
angula , angulos fcilicct ACB, & F, circa quos
funt latera proportionalia, & angulos B, & E,
2zquales efle. Sit enim primum tam B, %uam
E, refto minor: Quo pofito, fi anguli ACB, &
F, non funt =zquals, fit ACB, major quam
F: fiatque ipfi F, zqualis ACG@. Cum igitur,
& angulus A, angulo D, pomatur zqualis,
acrit & rel'quus AGC, reliquo E, =zqualis;

ideoque triangula AGC, DEF, xquiangulaerunt.

Quare but AC, ad CG, ita crit DF , ad EF:

Sed ut DF, ad FE, ita ponitur AC, ad CB.

¢ Ut igitur AC, ad CG, ira erit eadem AC,

ad CB, dac ypropterea zquales erunt CG, CB,

e& anguli CBG , CGB, zquales. Cum igitur

angulus B, ponatur recto minor, erit & CGB,

minor reéto , ideogque ¢ deineeps AGC

reto major ; feum AGC, CGB, fint duobus

reétis zquales @ Eft autem oftentus angulus AGC,

angulo E, =qua.ids. Mujor igitur recto elt quo-

que angulus E : Sed politus oft ctiam refto mi-

por. Quod cft ablurdum.

Sit deinde tam B, angulus, quam E, reto
NON MInor; cricque ut prius, a:ﬁgulus B, angulo
CGB, zqualis, weoque & CGB, re¢to non mi-
nor erit ; ac propterea anguli CBG, CGB, in
triangulo BCG, non m-nores erunt duobus re-
tis, fud vel majorcs, vel zquales duobus redis,

g17.primi quod eft abfurdum. g Sunrt .enim duobus redis

minores. Non ergo inzquales funt anguli ACB,

h3a.primi & F, fed agales , atque bidcirco reliqui etiam

anguli B, & E, ®zquales erunt, quod elt propo-
fitum. Siduo itaque triangula unum angulum uni
angulo zqualem, &c. Quod: demonftrandum
erat.

THEOR.
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THEOR. 8 PROPOS. 8 . vii

Si in triangulo reftangulo, ab an(gulo re-
&o in bafin perpendicularis duta fir: que
ad perpendicularem triangula , tum toti tri-
angulo tum ipfa inter fe {imilia funt.

IN triangulo ABC , angulus BAC, fit reftus, 7.4n;
2 quo ad bafin perpendicularis agatur AD, XxX01

Dico triangula ADB, ADC, fimilia effe & toti fig. 4.

triangulo ABC, & inter fe. Cum enim in tri-

angulis ABC, DBA, anguli BAC, & ADB,

fint re&i, & angulus B, communis ; werunt & 8 32-priwi

reliqui anguli ACB, & bAB, zquales. AEqui-

angulum eft igitur triangulum DBA , triangulo

ABC, éac proptesea habebunt latera circa zqua< b 4. Soxs;

les angulos proportionalia,, &c. hoc eft, crit ut

CB, ad BA, ita BA, ad BD; & ut BA, ad

AC, jta BD, ad DA; & ut BC, ad CA, ita

BA , ad AD. Ita ¢nim latera homologa zqua-

libus angulis opponuntur, ut vult propof. 4. hu-

jus lib, Quare fimile eft triangulum ADB, toti

teiangulo ABC. Eodem modo oftendetur trian- . .

gulum ADC, f(imile eidem triangulo ABC. Nam | ...

anguli BAC, & ADC, funt re@i, & angulus .

C, communis ; cac psopterea anguli ABC, & c3i‘prind

CAD, zquales. Quare dut BC, ad CA, ita cft d 4 Sox*.

CA,ad CD; &ut CA, ad AB, ita CD, ad

DA, & ut CB, ad BA, ita CA, ad AD.. Sic

cnim opponuntur quoque homologa latera angu-

lis ®quaiibus , ex pralcripto propof, 4. hujus lib,

Nou fecus demonftrabitur , fimiliainter fe efle trian=

gula ADB, & ADC, cum anguli ADB, ADC,

fint re@ti, & anguli ABD, CAD, oftenfi 2qua-

les, nec non anguli BAD, ACD ; Atqui idcirco

fit eut BD, ad DA, ita DA , ad DC; & ut ¢ 4 fix%,

DA, ad AB, 1ta ﬁC, ad CA; & ut AB, ad _

BD, ita CA, ad AD. Si igitur in triangulo

reétangulo, ab angulo reéto in bafin perpendicu-
. laris
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‘llan's dufta fit , &c. Quod erat demonftrane
um.

COROLLARIUM.

Ex hoc manifeltum eft, perpendicularem , quzin re@an-
gulo triangulo ab angulo re¢to in bafin demutitur, effe me.
dizm proportionalem inter duo bafis fegmenta : Item
vtrumiiber laterum anguium reGum ambientium , medi-
um proportionale inter totam bafio , & illud fegmentum
bafis, quod i lateri adjacet.

Oftenfum cff enim , effe ut BD , ad DA, ita DA,
ad DC; ac proptcrea DA , efle mediam proportionalem
inter BD , & CD : Item effe ut CB, ad BA, ita BA,
ad BD 3 & idcirco BA, mediam cfle proportionalem in-
ter CB, & BD: Denique efle ut BC, ad CA, ita CA,
ad CD; ideo?)ue CA , cfle propostionalem mediam in-
ter BC, & CD. Quod eft propofium.

PROBL 1. PROPOS. s

A data re@a linea imperatam partem
auferre,

TA4B. Y Mperetur, ut ex linca AB, auferamus partem

xxi
5%z 5

tertiam. Ex A, ducatur reta AC, utcunque
faciens angulum CAB; & ex AC, abfcindantur
tot partes zqualcs cujuslibet magnitudinjs , quota
pars detrahenda-eft ex AB, ut in propofito exem=
plo tres AD, DE, EF. Deinde ex F, ad B,
rccta ducatur FB, cui per D, parallela agatur
DG. Dico AG, efle partem tertiam imperatam
re¢tz AB. Nam cum in triangulo ABF, lateri

s 2. fext, FB, parallela fit reta DG ; aerit ut FD, ad
biB.gsime. DA ita BG, ad GA. &Componendo igitur, ut

FA, ad DA, ita BA, erit ad GA: Sed FA,
ipfius AD, eft tripla, ex conftruétione. Igitur
& BA-, ipfius AG, erit tripla; idcoque AG,
tertia pars erit ipfius AB, quz imperabatur. A
data ergo refta linea imperatam partem abftuli-
mus. Quod faciendum erat.

THEOR.
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PROBL 2. PROPOS. 1o xij

Datam reftam lineam infe€tam fimiliter
fecare, ut data altera reta feéta fuerit.

SIt re¢a AB, fecanda fimiliter , ut fe&ta et 742

re@ta AC, in D, & E, hoe ¢ft, in partes, xxuL

?:uz fine partibus AD, DE, EC, proportionales. fig. 6.
onjungalitur datz duz lineez ad A, facientes

angulum quemcunque BAC, & conne&atur re-

&a BC, Deinde ex D, E, agantur DF, EG,

parallcle ipfi BC. Dico rctam AB , fimiliter

efle feGam in F, & G, ut eft fe&a AC, in D,

& E, aut AD, ad DE, ita cft AF, FG. Pro- 4 3 fixn

portionales ergo f{unt partes AF, FG, partibus

AD, DE. Quod fi ducatur DH, ipfi FB, pa-

rallela, fecans EG, in I; berit rurfus, ut DE, b a .

ad EC, ita DI, ad IH, hoc eft, ita FG, a

GB; ¢quad FG, ipfi DI, & GB, ipfi IH, &~ c34primi
qualis fit. Quare proportionales 8u0%ue erunt

partes FG, GB, partibus DE, EC. Eademque

ratio cft de pluribus partibus, fi ex E, & C,

ipi AB, parallcle agantur, &c. Itaque datam

rc&tam lineam infe@am fimiliter fecuimus, ut

data altera re@a fecta fuit. Quod faciendum

erat.

PROBL 3 PROPOS. 11 x.’

Duabus datis reftis lineis tertiam pro-

portionalem adinvenire.
7 7/;0 "6

'S'fnt duz re@te AB, AC, ita difpofite, ut effi- _ 748

ciant angulum A, quemcunque, fitque inve- XXuh -
nienda illis tertia propostionalis , ficut quidem f#+ 7-
AB, ad AC, ita AC, ad tertiam. Producatur
AB, quam volumus effc antecedentem, & cas. . _
piatur BD , =zqualis ipfi AC, quz confequens
efle debet-, five media. Dtinde du@a re@a BC,
agatur
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agatur illi ex D, parallela DE , occurrens ipfi

AC, produdz in E, Dico CE, effe tertiam
proportionalem , hoc eft, efle ut AB, ad AC,

ita AC, ad CE. Cumenim in triangulo ADE,

a 2. fexs. lateri DE , parallela fit re®a BC ; aecrit ut AB,
by, quint. ad BD | ita AC, ad CE: éSed ut AB, ad BD,
ita eadem AB, ad AC, =zqualem ipfi BD. Ut

igitur AB, ad AC, ita AC, ad CE : quod eft

- propofitum. Daabus ergo datis re&is lineis, ter-

tiam proportionalem adinvenimus. Quod erat
faciendum.

§ C HOL1U M

Inventa antem tertia linea comtinue proportiomal;,

Ji primam omiferis o &S aliis duabus tertiam inveme-

ris o habebis quatuor limeas comtinue proportionales.

748 Ut Ji lineis A, & B, adinvemiatar tertia propor=
xxur. tionalis C-, & duabus B, & C, tertia proportiona-
fe- 16, lis D, erant quatuor lince A, B, C, D, comtinac
. proportivnales.  Eadem arte reperictur quinta propor-
tionalis, fexta, [eptima, offava; & fig im infinitum.

PROBL. 4 PROPOS. 12

Tribus datis reftis lineils, quartam pro-
portionalem invenire.

T AB. SInt tres lincz re@z AB, BC, AD, quibus
xxut, invenienda fit quarta proportionalis ; ficut
f&- 8. quidem AB, ad BC, ita AD, ad quartam. Difpo-

nantur prime duz AB, Bé, fccundum lineam
rectam, quz fit AC: Tertia vero AD, cum

prima A% faciat angulum A, qucmcunque.
Deinde ex B, ad D, re&a ducatur BD, cui per

C, parallela ducatur CE, occurrens recte AD,
produ@z , in E , pun&o. Dico DE, ctle quar-

tam proportionalem. Cum enim in triangulo

a 2. fos. ACE , lateri CE, afta fit parallela BD; aerit ut
" 7" 'AB, ad BC, ita AD, ad DE. Quare DE,
quarta
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quarta eft proportionalis ; ac propterea tribus da-
tis reétis lineis , quartam proportionalcm inveni-
mus. Quod faciendum erat.

PROBL. 5. PROPOS. 13 ix

Duabus datis reétis lineis , mediam
proportionalem adinvenire.

Slnt duz re@z AB, BC, quibus media inveni- 7TABy
enda eft proportionalis, difpofitz fecundum XXIZL
lineam reétam AC. Divifa AC, bifariam in E, £& 9.
ex E, centro, & intervallo EA, vel EC, femi-
cicculus deferibatury, ADC @ Deinde ex B, ad
AC, perpendicularis educatur BD, ad circumfe-
rentiam ufque. Dico BD, efle, mediam propore
tionalem inter AB, & BC. Duis enim re&is
AD, CD; aerit angulus ADG, rc&us in femi- & gu.zerei,
cicculo. Cum igitur ex angulo re&Go ADC, tri- '
anguli reétanguti ADC, dcdu@ta fir ad bafin AC C
§crpcndicularis DI, erit per corollarium propof.

. hujus lib. BI), mecdia, proportionalis inter
AB, & BC. Duabus crgo datis re&is lineis me=

diam proportionale.n adinvenimus. Quod erat
facienduwin.

THEOR g PROPOS. 14 s

Zqualium & unum uni #qualem habenti-
um angulum , parallelogrammorum , reci-
proca funt latera, qua circum @quales an-
gulos. Et quorum parallelogrammorum u-
num angulum uni .angulo ®zqualem habent-
um reciproca funt latera , qua circum 2-
quales angulos ; illa funt requalia.

Int duo parallelogramma zqualia ABCD , T4&,
¥ BEFG', habentia angulos » EBG, zqua- XXl
fes. ‘Dico laters circum hofce angulos cfle reci- fig- 303
ba Q proca,
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proca, hoc eft, efle ut AB, ad BG, ita EB,
ad BC. Conjungantur enim parallelogramma .ad
angulos zquales, ita ut AB, & BG, unam efh-
ciant lineam re&am. Quo falto, cum anguli
ABC, EBG, fint zquales, erunt & EB, BC,
una refta linea, ut ad propofl tg. lib. 1. ex
Proclo demonftravimus. Producantur jam DC,
& FG , donec coeant in H. Quoniam igitur
a7. quint. Zqualia fuat parallelogramma DB, BF : aerit
ut DB, ad BH, ita BF, ad idem BH : Sed ut
b fes. DB, ad BH, éita et AB, bafis ad bafin BG,
uod parallelogramma fint cjufdem altitudinis ;
3( fimiliter ut BF, ad BH, ita eft balis EB, ad
bafin BC. lgitur ut AB, ad BG, ita eft EB,
ad BC. Quod eft propofitum.

E contrario fint jam jatera circa zquales an-
gulos ABC, EBG, reciproca, hoc eft, ut AB,
ad BG, ita EB, ad BC. Dico paraliclogramma
DB, BF, effe Zzqualia. [Fuatta enim cadem con-
@ru&tione; cum fic, ut AB, ad BG, ita EB, ad

c t. fexts BC: cUt autem AB, ad BG, ita DB, ad BH;

& ut EB, ad BC, ita BF, ad idem BH ; erit

dg.gwint. quoque DB, ad BH, ita B, ad idemBH. 4 At-

ue idcirco zqualia crunt purallclogramma DB,

%F. Aqualium igitur, & unum uni zqualem

habentium angulum, &c. Quod erat demon-
ftrandum.

. THEOR. 1o. PROPOS. 15

Zqualium, & unum uni @qualem haben-
tium angulum, triangulorum, reciproca funt
latera, que circum equales angulos. Et
quorum triangulorum unum angulum uni &-
-qualem habentium reciproca funt latera, quz
circum ®quales angulos, illa funt ®qualia.

. TAB. Slnt duo triangula zqualia ABC, DBE, habxne
XXxur. * tia angulos , qui ad B, =quales. Dico latera
& 1. circa hofce angulos efle reciproca, hoc cft, «ffe
. . ut
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~ut AB, ad BE, ita DB, ad BC. Conjungantur

enim triangula ad angulos zquales, ita ut AB,
BE, efficiant linecam reétam. Quo fatto, cum
anguli ABC, DBE, fint ®quales; erunt & DB,
B(,g, una reéta linea, ut demonftratum eft ad
propof. 14. lib. 1. ¢x Proclo. Dudcta igitur re-
&a CE, quoniam wmqualia funt triangula ABC, o
DBE, acrit ut ABC, ad BCE, ita DBE, ad a 7.quim.
idem BCE. S.d ut triaugulum ABC, ad trian-
gulum_BCE , 4 ita cft bafis AB, ad bafin BE, b 1. fext,
quod hec rriangula cjulden fint altitudinis ; &
fimilirer ut DBE , & BCE , ita eft bafis DB, ad
BC. Quare uc AB, ad BE, ita ¢ft DB, ad
BC. Quod ctt propofitum,

Jam vero contra, fiut latera circa angulos ==
quales, qui ad L, reciproca , hoc eft, ut AB,
ad BE, ita DB, ad BC. Dico triangula ABC,
DBE, dfe zyuudia. Fadta enim conftructione
eadem, cum fit ut AB, ad BE, ita DIs, ad
BC; ut autan AB, ad BE, cita triangulum ¢ o e
ABCT, ad wiangilum BCE ; & ut BB, ad BC, .7~ ~°
ita triang:ilum DA3E , ad triangulum idem BCE;
Eriv ut ABC, a4 BCE, ita DUE, ad idem BCE,
d proprereaque equalia crunt triangula ABC, d g, quins,
DBE. _Equalium igitur, & unum uni zqualem
habentium angulum, &e. Quod oftendendumerat.

THHEOR. 1. PROPOS. 16, 1z

Si quatuor re€tz linex proportionales fue-2.4.. .4’
rint : quod fub extremis comprehenditur re- \ ~— /
tangulum , @quale cft ¢i , quod fub me- . " .
diis comprchenditar, re@angulo.  Et fi fub (7:
extremis  comprehenfum re¢tangulum aequalez‘ =43
fueric ei, quod fub mediis continetur , re-2:4s:‘3:p
ctangulo 5 1lie quatuor refte linee propor-
tionales erunt.

Slm quatuor rc&tz proportionales AB, FG, 74B,
.Y EF, BC; ut quidem AB, ad |[FG, ita EF, XXuL
Q=2 ad fg 1a.
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ad BC: Sitque re&anﬁulum ABCD, comprehen-
fum fub extremis AB, BC; reftangulum vero
EFGH, comprehenfumn fub mediis EF, FG :
Dico re@angula AC, EG, eflc zqualia. Cum
enim anguli re®i B, & I, fint zquales, & fic
ut AB, ad FG, ita EF, ad BC, erunt latera

a14. fexts circa zquales angulos B, & F, reciproca. aQua-
re parallelogramma AC, EG, equalia erunt.
Quod eft propofitum.

Contra vero, fint jam aqualia rétangula AC,
EG. Dico quatuor reftas iineas A3, FG, EF,
BC, efle proportionales , hoc cft, efle ut AB,
.ad FG, ita EF, ad BC. Cum enim zqualia fint
re@angula AC, EG, habeantque angulos zqua-

bi4. fext. les, nempe reftos B, & F, scrunt latera circa

hofce angulos reciproca; ficut quidem AB, ad
FG, ita EF, ad BC. Itaque {i quatuor ret=
linez proportionales fuerint , &c. Quod crat
oftendendum.

vi THEOR 12. PROPOS. 17

Si tres reéte lince fint proportionales :
quod fub extremis comprehenditur reétangu-
lum, 2quale eft ei, quod 'a media defcri-
bitur , quadrato. Et fi fub extremis com-
prehenfum reétangulum equale fit ei, quod
a media defcribitur , quadrato @ ille tres re-
éte linex proportionales erunt.

T4B. Slnt tres linez re@x AB, EF, & BC, propor-
XXul tionales : ut quidem AB, ad EF, ita EF, ad
fg- 13+ BC: fitque re@tangulum ABCD, contentum fub

) extremis AB, BC, & quadratum mecdiz EF,
fit EFGH. Dico zqualia eflc re@angulum AC,

& quadratum EG. Sumpta enim re&taFG, quz

#qualis fit jpfi EF , ecrunt quatuor linez 'AB,

EF, FG, BC, proportionales; ut quidem AB,

ad EF, ita FG, ad BC; eritque quadratum EG,
comprehenfum fub mediis EF, ¥G, propter z-

qua-

————— e el
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qualitatem reGarum EF , FG. «Quare retan- 516, fixs;
gulum AC, comprehentum fub extremis AB, :
BC, =zquale cft quadrato EG, hoc eft, reétan-
gulo fub mediis EF , FG, comprehenfo: Quod
elt propofitum. :

Sed fint jam zqualia reGtangulum AC, & %la-
dratum Ed. Dico cflc ut AB, ad EF, ita EF, .
ad BC. Cum eniin aqualia fint reQangula AC,
& EG ; berit ut AB, ad EF, ita FG, ad BC: b 16/
¢Ut autem FG, ad BC, ita eft EF, ipi FG, c7.qsins.
&qualis, ad eandem BC. Quarc ut AB, ad EF,
ita et EF, ad BC. Si tres igitur re&tz linez
gnt proportionales, &c. Quod erat demonftran-

um.

COROLLARIUM

Ex polteriori hujus theorematis parte efficitur , quam-
libet s.@am lineam efle mediam proportionalem inter
quafvis alias duas re€as , que comprehendunt retangue
lum quadrato illins =zquale. Ex co enim quod re@a
AB, BC, comprehendunt rangulum zquale quadrato
re@x EF , oftenfum fuit, effe ut AB, ad EF, ita EF,
ad BC. Quare EF , media «ft proportionalis inter AB,
& BC. '

PROBL. 6 PROPOS. 18 xixs

" A data refa linea dato reftilinco fimile,

- fimiliterque pofitum rectilineum defcribere.

Slt data reta AB, fuper quam defcribendum 7T48.
fit re@ilineum reétilineo EFG , fimile fi- XX
militerque pofitum. Ducantur ex quolibet an< fig. 14
gulo, ut ex F, ad fingulos angulos oppofitos

reite linez Euz re@ilincum refolvant in trian-. -
gula CDF, DEF, FGC. Deinde angulo DCF,

zqualis fiat angulus BAI ; & angulo CDF,

angulus  ABI ; coeantque re&tz-Al, BI, in

pun&o I; (coibunt enim omnino, proptereaquod

duo anguli IAB, IBA , duobus re&tis minores

N Q3 funt
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funt, cum =quales fint dunbis angulis FCD,

aty primi FDC | @ qui duobus restis funt mioores )
b3aprimi feritquereliquoangulo CKFD, reliquus angulus AIB,
zqualis ; totumque triauguium AlB, totf wian-

gulo C+D, zquiangulum. Rurfusangulo FDE

zqualis fiat angulus IBH ; & anzuto DFE, an-
ciyprimi gulus BIH. Et cquia duo anzuii EDF, EFD,
minorcs funt duobus reétis ; crunt quoque duo

angzuli HBI, HIB, ducbus rectis minores ; ac

proinde reéte BH, TH, coibunt. Cocant ergo

in punéto H; eritque eadem ratione triangulum

BHI , trianguio DEF , ®quiangulum. Praterea

angulo CFGQ, fiat zqualis anzulus AIK; & an-

d 17.primi gulo FCG, angulus 1AK: 4Et quia duo anguli
) GCF, GFC, minores funt duobus reétis: crunt
& duo anguli KAl , KIA, duobus redtis mino-

res; atque idcirco re&te AKX, 1K, convenient in

aliquo pun&to. Conveniant crgo in K : eritque
triangutum quoque AKI , trianzuio CGF, -
uiangulum. Atque ita procedatur, donce ab-
?olvantur omnia triangula re:titinei propofiti, fi

plura cxtiterint. Dicoigitur, reétitincum ABHIK,
reftitinco CDEFG ,,fimile cife, fimiliterque pofis

tum. Cum enim angulus TAB, coniticutus fic

zqualis angulo FCD ; & angulus IAK, angulo

FCG ; erit totus angulus BAK, tou angulo

DCG, =®qualis: Eademque ratione angulus ABH,

angulo CDE, =zqualis crit, & reliqui reliquis,®

ut conftat ex conftruétione ; cum fingulz partes

unius fingulis partibus alterius fa&tz fint zquales.

Quare ®quiangulum erit reétilincum ABHIK |

e 4. fixt. rectilinco CDEFG. Quoniam vero eita et AB,
ad BI, ut CD, ad DF: & ita Bl, ad BH, ut

fargeint. DF, ad DE: ferit ex zquo ita AB, ad BH, ut
CD, ad DE. Quare latera circa zquales angu-

g 4 Jexi. los ABH, CDE, proportionalia funt, g quemad-
modum & latera circa zquales angulos H, &

E , proportionalia funt , ob triangula squiangula

b4 fext. BHI, DEF. b Rurfus ita cit HI . ad ¥B, ut
EF, ad FD, & ita 1B, ad IA, ut FD, ad FC:
isrguins. & wa IA, ad IK, ut FC, ad FG. i Igitur
€x
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ex zquo erit ita HI', ad IK, uwt EF, ad FG,

& igco latcra quoque circa zquales angulos
HIK, EFG, proportionalia erunt , & fic de ca-

teris.  Quamobrem reftilinea, cum fime zquiane .
gula, habeantque latcra circa aquales angalos .
proportionalia, fimilia funty, fimiliterque defcrip-

ta. A data crgo refta linea, dato re&ilineo fi-

mile fimiliterque pofitum recétilineum defcripfimus.

- Quod faciendum erat. :

THEOR. 13. PROPOS. 19. 1vij:

Similia triangula inter fe funt in dupli-
cata ratione laterum homologorum.
Slnt triangula fimilia ABC, DEF , habentia TA4B8.
angulos zqualesB, & E: ItemC, & F, &c. XXIiL

Et fit ut AB, ad BC, ita DE, ad EF, &c. f&: 15
Dico triangula inter ft rationem habere duplica-
tam ejus , quam habent latera homologa BC, &
EF, vel AB, & DE, vel AC, & DF; Hoe
cft , fi homologis lateribus BC, EF, inveniatur
tertia proportionalis BG : ita effe triangulum
ABC, ad triangulum DEF, ut re@tam BC, ad
reétam BG: ac proinde cum ex dufin. 10. lib. §.
proportio BC , ad Ba, dicatur duplicata propors
tionis BC, ad EF: proportionem trianguli ad
triangulum dici quoqe duplicatam proportionis
laterum homologorum BC, EF. Ita ut nihil
aliud fit, triangula duo, vel duas quaslibet figu-
ras fimiles, fimiliterque pofitas habere proportio=
nem duorum laterum homologorum duplicatam,
quam ijta efle triangulum ad triangulum, vel fi-
guram ad figuram; ut eft prima linea ad tertiam,
cum tres lince fuerim continue proportionales in
proportione  duorum laterum homologorum :
quales hic funmt tres linez re&z BC , EI', BG,
continue proportionales in proportione homolo-
gorum laterum BC, EF. Sint ergo primum la-
tera BC, EF, zqualia, ac proinde & tertia pro~

por=
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ortionalis BG, illis zqualis : ita ut proportio

C, ad BG, quz duplicata dicitur proportionis
lateris BC , ad latus EF, fit proportio zqualita-
tis. Quoniam igitur triangula ABC, DEF, ha-
bent quoc}uc proportionem zqualitatis , equod
ipfa inter fe 2qualia fint, ob angulos B, C, an-

lis E, F, zquales, & =zqualitatem laterum

C, EF, quibus adjicent : erit triangulum ad
triangulum , ut re&a BC', ad re€tam BG. Cum
ergo hzc proportio dicatur duplicata proportionis
laterum homalogorum BC, EF; dicetur %o ue
proportie trianguli ABC, ad triangulum E(}" ’
proportionis, quam habet latus BC, ad latus EF,
dupiicata. Quod etiam hinc couftare poteft.
Quoniam, ut di®um eft, triangula ABC, DEF,
zqualia funt , hoc eft , proportionem =zqualitatis
h:?bent , ficut & latera homologa BC, EF: pro-
portio autem zqualitatis duplicata folum efficit
proportionem zqualitatis : (Pofitis enim tribus
magnitudinibus zqualibus , dicctur prima ad ter-
tiam habere proportionem duplicatam proportio-
nis , quam habet prima ad fecundam, ut confta
ex defin. 10. lib. §. cum tamen prima ad terti-
am habeat proportionem zqualitatis,, ficuti &
prima ad fecundam,) habcbit triangulum ABC,
ad triangulum DEF , proportionem_duplicatam
ejus, quam habet latus BC, ad latus EF. Quod
eft propofitum.

Sit deinde BC, latus lawre EF , majus; & ex
BC, éabfcindatur re&is BC, EF, tcrtia propor-
tionalis BG, ducaturque reéta AG. Quia igitur
eft ut AB, ad BC, ita DE, ad EF ; ert permu-
tando utAB, ad DE, ita BC, ad EF: Ut autem
BC, ad EF, ita eft per conftruétionem EF y ad
BG. Ut ergo AB, ad DE, cita erit EF, ad
BG. Quare cum triangula » DEF, habe.
ant latera circa angulos B, E, zquales recipro-
ca, 4ipfa inter fc zqualia erunt; gc ropterea ut
triangulum ABC, ad triangulum DEF, eita erit
idem triangulum ABC, ad triangulum ABG.
Ut autem triangulum ABC, ad triangulum ABG,

cjufdem
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ejufdem altitudinis , fita eft bafis BC, ad bafin £ € /ol
BG. Igitur ut triangulum ABC, ad triangujum
DEF, ita eft BC, ad BG. Atqui cum tres linez
BC, EF, BG, fint continue proportionales, pro-
portio primz ,_ad tertiam BG , duplicata di-.
citur proportionis BC, primz ad EF, fecundam.
Igiur & triangulum ABC, ad triangulum DEF,
proportionem habet duplicatam proportionis late-
ris BC, ad latus EF. Similia igitur triangula
inter fe funt » &c. Quod erat demonitran-
dum.

COROLLARIUM.

Hinc manifeltum eft , fi tres reCtz lineze proportiones
les fucrint; ut eft prima ad tertiam, ita cfle trisngulum
fupzr primam deferiptum ad triangulum fopra fecundsm
fimile fimiliterque delcriptum.

Sint enim tres ez proportionsles A, B, C; & T4B)
fop.r primam A, & fecundam B, conflituta triangula XXI7,
A, & B, fimilia, imiliterque defcripta. Dico, ut eft fig, s,
re&a A, prima ad reCtam C, tertiam, ita efle trianpu-
lum A, ad wiangulum B. Nam proportio re&tz A,
ad r&am C, ¢ft, psr definitionem 1o. lib. g du-
plicata proportionis ree A , ad re@um B. g Cum g 19.féxs,
igitur triangulum A, ad triangulum B, babeat quoque :
proportionem duplicatem rcéte A, ad reGtam B 5 erit
ut rcéas A, ad seCtam C, ita triangulum A, ad trian-
gulum B. ’

Eodem modo oflendes , ita effe triangulum fopra fe-
cundsm ad trigngulum {upra tertiam fimile fimiliterque
defcriptum , ut eft prima linea ad tertiam. Sint enim
proportionales tres C, B, A, & fuper B , fecundam, _

& A, tertiam cooftituantur triangula fimilia  fimilicer

que pofia B, & A. Dico, ut eft, rcéta C, ad re@im

A, ita effo triangulom B, ad triangulum A. Nim
proportio C, ad A, duplicata eft proportionis C , ad B,

boc eft , reCtz B, ad reGam A, 5 Cum igitur & m'-,lu',;m
angulum B, ad triangulum A, habeat proportionem '
duplictam re@z B , ad re@am A, quoniam B ,-& A,

funt latera homologa : Erit ut C, recta ad 1s&am - A,

ita triangulum B, ad trisogulum A.

v

Qs THEOR:
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wijj THEOR. 14. PROPOS 3o

Similia polygona in fimilia triangula divi-
duntur , & numero @qualia, & homologa
totis : Et polygona duplicacam habent cam
inter fe rationcm , quam latus homologum

- ad homologum latus. A

TAB. Slnt polygona fimilia ABCDE, FGHIK , ha-
XX1v, bentia anyulos zquales BAE, GFK; Item
F& 3 angulos B, G, & fic dcinceps : habeant autem
latera proportiomalia circa angulos =quales; ut
uidem AB, ad BC, ita FG, ad GH; & ut
C, ad CD, ita GH, ad HI, &c. Dico pri-
mum , hzc polygona dividi in triangula fimilia,
uz fint numcro axqualia. Ab angulis enim
AE , GFK, reftz educantur ad fingulos angu-
los oppofitos, qua fint AC, AD, FH, FI;
divifaque erunt polygona in triangula numero
-zqualia. Quoniam vero angulus B, zqualis cft
~.0 ¢ .angulo G, ex hypothefi , & ecirca ipfos hatcra
a 6. fext. proportionalia; ¢ xquiangulaerunt triangula ABC,
FGH, habentia angulos BAC, GFH, zquales;

Item angulos ACB, FHG, latcribus homologis

b 4. fext. Oppofitos : 4Idcoque latera habebunt circa zquos
angulos proportionalia, ac proptereainter e fimi-

lia erunt. Eadem ratione erunt fimilia trianguls

AED, FKI, habentia angulos EAD , KFI, &

¢ ¢ fem. angulos ADE, FIK, zquales. Deinde ¢ quia eft
ut AC, ad CB, ita FH, ad HG, ob fimilitudi-

nem triangulorum ABC, FGH ; ut autem CB,

ad CD, ita eft, ex hypothefi, HG, ad HI, ob

s quinks fimilitudinem polygonorum : derit ex zquo ut
' AC, ad CD,"ita FH, ad HI. Et quoniam an-
gulus BCD, =zqualis ponitur angulo GHI; eft

-gutem & ablatus ACB, oftenfus zqualis ablato

FHG ; erit & reliquus ACD , religuo FHI, =-

e 6. fixty qualis, eQuare triangula ACD, FHI, cumb‘:;-
L3

JRT

————— —
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beant latera circa zquales angulos ACD , FHI,!
proportionalia, zquiangula erunt, ideoque fimi~
lia. Eademque ratio cft de aliis omnibus trian*
gulis, fi plura fucrint.

Dico przterca, triangula hxc eflc homology
totis polygonis, hoc eft, ita effc quodliber trian- .
gulum in uno polygono ad fuum correfpondens:
triangulum in altero polygono, ut polygonum:
ad polygonum. Quoniam enim fimilia funt tri<
angula ABC, FGH, erit corum proportio du-
plgata proportionis homologorum laterum AC,

FH. gAtque codem argumento proportio trians oo s,
gulorﬁgm XCD, FHI, duplicata erit proportionis g19 /e,
eorundem  latcrum  homologorum AC - FH.-

Quare ut triangulum ABC, ad trianguiumFGH,

ira erit triangulum ACD, ad triangulum FHI,

cum utraque hazc proportio triangulorum fit du-

plicata cjufdem proportionis lateris AC, ad latus

FH. Ncque difimili ratione concludetur quoque

efle triangulum ADE, ad triangulum FIK, ut

ACD, ad FHi: Atque ita deinceps, fiplura fues

rint triangula. Sunt igitur proportionalia trian=

gula unius polygoni cum triangulis alterius, fta

ut triangula unius int antecedentia, & trianguka
alterius confequentia proportionum. Ut autem
unum antecedens ad unum conftquens fita funmd f1s.quins.
omnia antccedentia ad omnia conlequentia. Igi- ’
tur ut quodlibet triangulum unius polygoni ad
fibi refpondens triangulum alterius , ita erit
totum polygonum ad totum polygonum 3
ideoque triangula homologa erunt totis poly-
gonis,

Dico poftremo, polygona inter fe proportio=
nem habere duplicatam ejus, quam habent laters
homoioga, hoc eft, fi homologis lateribus, ver-
bi gratia, AB, FG , inveniatur tertia linea pro-
portionalis , ita efle polygonum ABCDE, ad pos
lygonum FGHIK, ut et prima linea AB,
tertiam inventam : ac proinde, cum proportiq
AB, ad illam tertiam , dicatur duplicata propor-
tionis' AB, ad FG, dici quoque prdportioncim

polys .

)

i
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polygoni ad polygonum dui_licatam proportionis
laterum homologorum AB,
ut triangulum ABC, ad triangulum FGH, ita
polygonum ABCDE, ad polygonum FGHIK;
Triangulum vero ABC , ad triangulum FGH,
€19./ext. g habeat proportionem duplicatam ejus , quam
habent latera homoloza AB, FG, hoc ¢ft ean-
dem , quam habet AB, ad illam tertiam inven=
tam ; habebunt quoque polygona inter fe propor-
tionem duplicatam proportionis eorundem latcrum
hemologorum AB, FG, hoceft, eandem, quam
.. habet Aﬁi, ad illam tertiam inventam. Itaque
-« fimilia polygopa in fimilia triangula dividuntur,
&c. Quod demonftrandum eft.

COROLLARIUM

* Hinc manifeftum eft , fi fuerire tres reGtx proportio-
neles, ut cfl prima ad tertiam, ita <ffe polvgonum fuper
n-imnm defcriptum, ad polygunum fuper fecundam fimi-
fimiliterque defcniprum : Vel ita efle polygonum fuper
_fecuadam  defcriprum ad polygonum fuper tertiam fimile
TAB. fimiliterque defcriptum s uti i A, B, & C, fint tres
XXI¥,  proportionsles , atqu: fuper A , & B, dcferibantur duo
15 & S}Iygona fionlia, uti fuat quadrata A, & B, erit A, ad

- ., G, ut quadratum fupcr A, ad quadratum fuper B.|
Hoc non aliter demonfirabitur ex hoc theoremate »
guama oftenfum tuit corollatium praecedentis theorematis
ex fuo theoremate. Ut petfpicuuvm cft in hac fi-

gura.
23 THEO'R. 15. PROPOS. 21

~ Que eidem reétilineo funt fimilia, &
- inter fe funt fimjlia.

T4B. QInt reftilinca ABC, DEF, reftiliheco GHI,
XXIV. fimilis. Dico & ipfa inter fe efle fimilise
& 3. Cum enim propter fimilitudinem , anguli reilie

nei ABC, zquales fint angulis reilinei GIHI;
- ' tem

G. Cumenim fic, .

_— e ——— e ———
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Ttem eadem de caufa anguli reilinei DEF, 2-:

quales angulis ejufdem reilinei GHI ; serunt 5 ; pren;
anguli retilinci ABC, zquales angulis reQilinei -~ .
DEF. Rurfus cum ob ecandemn fimilitudinem ,

latera reétilinei ABC, proportionalia fint lateribus.
redtilinei GHI, ea videlicet iis, qua circum -

quales funt angulos : Item eandem ob caufam,

latcra reétilinei DEF , proportionalia lateribus
ejufdem re@ilinei GHI ; 4 erunt quoque latera bu.qsins
reétilinei ABC, lateribus re@ilinci DEF, propor-

tionalia , ea nimirum iis, que angulos ambiunt
zquales. Atque adeo per definitionem primam

hujus, fimilia exiftent re@ilinea ABC, DEF.

Que igitur eidem rettilineo funt fimilia, & inter

fe funt fimilia, Quod erat oftendendum.

THEOR. 16. PROPOS. 22. uxa: .

Si quatuor refte linez proportionales fue-
rint: Ec ab eis rectilinea fimilia fimiliterque
deferipra, proportionalia erunt.  Efi a rc%tis '
lincis {imilia fimilicerque dcferipta reétilinea,
proportionalia {uerint : ipfe euam refte li-
nez proportionales erunt. -

SInt primum quatuor rez AB, CD, EF, T4aK

GH, proportionales, ut quidem AB, ad CD, XXI¥
ita EF, ad GH; Coultituanturque fuper AB, fi¢. 6o
CD, duo qucunque reétilinea fimilia fimiliterque
deferipta ABI, CDK; Item fuper EF, GH, alia
duo quecunque rectilinea fimilia fimiliterque de-
fcripta, EFML, GHON. Dico & hzc reltilinea
eflc proportionalia, ut quidem ABI, ad CDK,
ita EM, ad GO. alavcniatur enim rectis AB, a11 féxs.
CD, tertia proportiopalis P; & reitis EF, GH,
tertia proportionalis Q. 4 eritque eX ®2quo, ug bax.guing
AB, ad P, ita EF, ad Q: Ut autem AB, ad
P, ita cft re@ilineum ABI, ad re&ilineum CDK, -
fimile fimiliterque defcriptum, ex coroll. propoff

) 20,
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30. hujus lib. vel fi fuerint triangula, ex coroll.
propof. 19. Et eadem ratione, ut EF, ad Q,

engmix. ita rectilinoum EM, ad rectilineum GO. ¢ Igitur

ut ABIL, ad CDK, ita erit EM, ad GO. Quod
et propofitum. .

- Deinde int ABI, CDK, EM, GO, redilinea
proportionalia. Dico quatuor reftas AB, CD,
ElF, GH, etle quoque proportionasles, ut quidem

desfas. AB, ad CD, ita EF, ad GH. 4lInveniatur

enim tribus rectis AB, CD, EF, quarta propor-
tiona’s RS, fuper quam delcribatur rectilincum
RSVT, fimile re@ilinco EM , fimiliterque pofi-

earfixt. tuin ; e& ob id rectilineo GO. Quoniam igitur

eit, ut AB, ad CD, ita EF, ad RS; erit quo-
qic ut jam eft oftenfum, ut ABI, ad CLK,
ita EM, ad RV. Ut autem ABI, ad CDK,

f1.ewrs. ita quoque ponitur EM , ad GO. flgitur crit
gogwus. ut EM, ad RV, ita EM, ad GO; g Atque d-

circo zqualia erunt RV, GO. Quz cum fint
Smilia fimiliterque pofita, confittent neceffario,
ut mox coftendemus fuper reétas RS, GH, a-

by gumte quaics. HQuare crit ut EF, ad RS, ita EF, ad

*

H. Ponitur autem EF, ad RS, ut AB, ad

ingun, CD. slgitur erit quoque ut AB, ad CD, ira

EF, ad GH. Quamobrem fi quatuor rectz li-
ncz proportionales fuerint, &c. Quod erat de-
monltrandum.

LEMMA.

Uod autem aqualia reflilinea fimilia fimiliterque
dcfcripta , qualia fumt GO, RV , corfiffant
[per recias aquales , sta oflendetwr.  Si enims ine-

guales fumt GH , RS; fi GH , major. Cum .

soitur 5 ob fimilitudinem reclilincorum, fit ut GH,
ad HO, sta RS, ad SV, ponatur awem GH,
major quam RS, erit quoque HO , major quam
SV, ¢ propterea vekilineums GO, majus reflsline
RV 5 cum hoc imira spfum poffis conflins; quod :ﬁ
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abfscdwm , csm i comtra bypethefin. Nom erge
inaquales fum veBe GH , RS. Quod ef propofi~
tnms.

H

T48.

Aliter.  Sint duo veflilinea ABC , DEF, - yyu-
qualia , € [imslia fimiliterque pofite. Dsco latera fig. 5. !

bomologa , cujufmods funt rele AB, DE, efe
«qualia.  S3.enim non credamur equalia, fir AB,
majus, quam,. DE, snveniaturqueveilis AB, DE,
tertia propertionalis G.  Quoniam evgo eft, ut AB,
ed DE, sta DE , ¢d G. Eff autem AB, major,
quam DE. Erit quogue DE , major , quam G 4
ac proptevea multo major AB, quam G. Ut vere
AB, ed G, staeft rellilinewm ABC, ad redlils-
neum DEF , pev coroll. propof. 19. vel 20. hujus
lib. Igitur cum AB, major fit, quam G, erit
quoque reltilineum ABC , majus rellilineo DEF,
quod cfft abfurdums , cum pofitum fit equale. Non
ergo major eff AB , refta quom refla DE. Sed
neque minor erit cadems ratione; qu:a ¢ reltilineum
ABC ,. minus offenderetur reflslineo DEF , quod

eft contra hypothefin.  Quare aguales funt rete AB,
DE. - ,

THEOR 17 PROPOS. 23

Kquiangula parallelogramma inter fe ra-

tionem habent eam, qua cx lateribus com-

ponitur.

SInt p;afnlleldgr}tmmn e(juinnguln AC, CF, ha-

xXiv,

TAS.

bentia angulos BCD, ECG; zquales. Dico xxw.
proportionen: .eorum cffe .compofitam ex - duabus fz. 8.

. proportionibus, quas habent duo latera unius ¢ir-
- €a apgulum zqualem, ad duo latera alterius cic-
. €a angujum zqualem, ita ut antecedentiapropore

tionum fint. in yno Paraliclogrammo, & confe-
' quene
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quentia ‘in altero ; hoc eft, proportionem AC,
parallelogrammi ad parallelogranmum CF, com-
pofitam effe éx proportionibus retz BC, ad
- CG, re@Gam, & re@z DC, ad ream CE ; Vel
" etiam ex proportionibus re&tz BC, ad re@am
CE, & retz DC, ad retam CG. Id eft, fi
fumantur tres linez I, K, L, ita ut I, ad K,
fit, ficut BC, latus ad latus dG, & K,ad L,
ut latus DC, ad latus CE ; ita effe parallelo-
grammum AC, ad parallelogrammum CF, ut
eft re®a I, ad reGtam L: ac proinde cum ex
dcfin. §. hujus lib. proportio I, ad L, componi
dicatur ex proportionibus I, ad K, & K, ad

L ; propottionem quotgxe parallelogrammi AC
ad parallelogrammum CF, dici compofitam effe
ex eifdem proportionibus; hoc eft, ex proportio-
nibus BC, ad CG, & DC, ad CE. Conjun-
' gantur enim parallelogramma ad angulos zqua-
Yes, ita ut BC, CG, efficiant unam lineam re-
é¢am : Quo pofito, cum anguli BCD, ECG,
fint zquales, erunt & DC, CE, una reéalinca,
ut ad propof. tg. lib. 1. ex Proclo demonftravi-
nws. Producantur deinde AD, FG , donec
conveniant in H; Sumptaque re@a I, quacun-
a1s.feet. que , ainveniatur tribus BC, CG, & 1, quarta
proportionalis K : Item tribus DC, CE, %: K,
quarta _proportionalis L. Quoniam igitur eft ,
b v fexs. but BC, ad CG, ita AC, ad CH. Ut autem
diguin- BC, ad CG, ita pofita ¢t I, ad K, cerit quo-
que ut AC, ad CH, ita I, ad K. Eodemque
argumento oftendes effe, ut HC, ad CF, itaK,
d 1. fext. ad L. Nam ut DC, ad CE, dita eft HC, ad
F. Cum ergo pofita fit K, ad L, ut DC, ad
CE, erit quoque HC, ad CF, ut K, ad L:
cargmnr. ¢ EX zguo igitur erit, ut AC, ad CF, ita I, ad
" L. Sed proportio I , ad L, per 5. defin. hujus
lib._componitur ex proportionibus BC, ad CG;
& DC, ad CE. Ex his eifdem ergo proportio-
nibus comEonetur quoque proportio parallelo-

-grammi AC,, ad paralielogrammum CF.

demque ratione oftendemus, proportionem AC,
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ad CF, componi ex proportionibus BC, ad CE,
& DC, ad EG , dummodo parallelogramma ita
conjungantur ad angulos zquales, ut BC, CG,
efficiant unam ream lineam, &c. fquiangula
itaque paraliclogramma inter fe rationem habent,
&c. Quod erat oftendendum. ' '

THEOR. 18. PROPOS. 24 mi

\es -

In omni parallelogrammo, que circa dia-
metrum funt, parallelogramma & toti, &
inter fe funt timilia,

ESto parallelogrammum ABCD, in quo duca- 743
tur diamcter AC, & per %uodlibet ejus XX7.
pun&um 1, ducantur duz re@z EF , GH, pa- fs 9s
rallelz lateribus parallelogrammi. Dico parallelo=-
g:amma EG, FH, circa diametrum, fimilia effe
toti paralle.ogrammo & inter fefe. Quod
enim zquiangula fint toti , facile oftendetur.
Nam angulus GAE, idem eft, qui angulusBAD; .
a& angulusexternus AEl, zqualis interno ADC ; 839-frimd
& angulus AGI, externus interno ABC, & an-
gulus EIG, externus interno BFl; & hic ex-
ternus interno BCD. Quare zquiangulum eft
EG, -parallelogrammum parallelogrammo BD:
Et cadem ratione eidem BD , zquiangulum erit
FH. Quod autem latera circa zquales angulos
habeant proportionalia lateribus totius , hoc mo=
do demonftrabimus. Cum triangulum AGI ,
e%liangulum fit triangulo ABC , & triangulum
AEl, triangulo ADC, ut perfpicuum eft ¢x 29.
propof. lib. 1. vel etiam ex coroll. propof. 4.
hujus lib. serit ut AB, ad BC, i;aA(g ad Gl, b 4. /jea:
atque ita latera circa zqualcs angulos ﬁ, & G,
-proportionalia funt. Rurfus cerit, ut BC, ad ¢ 4 fexs
CA, ita GI, ad 1A ; Item ut CA, ad CD, ita
1A, ad IE. d4Ex zquo igitur, ut BC, ad CD, daaqums.
ita eft GI, ad IE , ac propterea & latera circa
%Zquales apgulos BCD » GIE, proportionalia
R cxiftunt.
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ear fext,

-exiftunt. Non aliter demonftrabuntur latera circa

reliquos angulos xqualcs efle proportionalia.
Quare per definitionem primam hujus, fimile
erit parallelogrammum EG, toti parallclogram-
mo BD.. Eadem arte oftendes parallelogrammum
FH , fimile efle cidem paraliclogrammo BD ;
eatque adeo & ipfa interr {c fimilia erunt. In
omni ¢rgo parallclogrammo , qua citca diame-
trum funt, &c. Quod crat oftendendum,

PROBL 7. PROPOS. s5.

Dato reftilinco fimile fimiliterque pofi-
tum, & alteri dato aquale idem coniti-

© tucre. -

-
TAB.

Xxv.

Fg 1

2 44. vel
45 primi

b s fexr.
c18 fext.

,SInt data duo re&ilinea A, & B; fitque con-
ftituendum  aliud redilineum?, quod fimile
uidem fit ipfi A, =quale vero ipti B. Super
D, unum latus re&ilinei, cui fimile debetcon-
ititui, a4 conftituacur parallclogrammumCE, in que-
vis angulo, axquale reétilineco A Et fuperreétam
E, in angulo EDG, qui zqualis fit angulo
DCF,parallelogrammum DH, zqualeipfi B, eritque
1amCDG, quamFEH, lineaunareéta, utdemon-
{tratum et propol. 4¢. lib. 1. & Inveniatur jam
inter reétas CD, DG, media proportionalis 1K,
¢fupcr guam conftituatur reétilineum L, fimile
ipti' A, fimiliterque pofitum. Dico L, aquale

.ol aiteri reétilineo B. Cum enim fint propot-

tionales tres reéte CD, 1K, DG erit_per co-
roll. propof. 19. vel 20. hujus lib. ut CD, pric

ma ad DG, tertiam, ita A, reilineum fuper

d 1. foxt.

primam CD, ad reétilincum L, fuper IK, fe
cundam fimile fimiliterque defcriptum: 4Ut su-
tem CD, ad DG, ita cit parallclogrammumCE,

. ad parailelogrammum DH, cjufdem altitudinis.

e 11.quint,
t 7. qus.

e Ipitur erit ut CE, ad DH, ita A, ad L.

JUtautemCE, ad DH, itacft A, ad B: propterea

quod parallclogrammum CE , re&ilineo A,
paral-
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parallelogrammumDH, re&ilineo B, conftru&um

eft zquale. gQuare crit ut A, ad B, ita A, guleuins
ad L ; bproptereaque zqualia erunt rcétilinea B, bg.quins,
& L: Eft autem & L, fimile ipfi A, fimiliter-" h
que pofitum per conftrué¢tionem. Dato igitur
re@ilineo fimile fimiliterque pofitum, & alteri

dato zquale idem conftituimus. Quod erat fa- ..
ciendum. ) N

THEOR. 19 PROPOS. 26 i

Si 4 parallclogrammo parallelogtammum
ablatum fit, & fimile toti, & fimiliter po-
fitum , communem cum eo habens angu-
lum ; hoc circum candem cum toto diame-
trum confiftit.

F.X paraliclogrammo BD, abfciffum fit paralle- 7A4B!
logrammum EG, fimile ei fimiliterque po- XX#.
fitum , habens cum ipfo anpulum communem Ff§ 3
EAG. Dico EG, confiftere circa diametrum to-
tius BD. Ducantur cnim reétz AF, CF, qua
fi fuerint una linca recta, perfpicuum eft , cum
AF , fit diamcter ipfius EG, & AC, diameter
ipfius BD , paraliciogrammum EG, confiftere
circa diametrum AFC , totius parallelogrammi.
Quod fi.AF, CF, non dicantur efficere lineam
re@tam , ducatur totius parallelogrammi diameter
AC, fecans latus EF, in H, pun&o, per quod
ipfi ¥G, parallela agatur Hl. Quoniam igitur
parallelogramma BD , EI, funt circa eandem
diamettum AHC ; aipfa erunt fimilia_fimiliterque a ag.fexr.
pofita. 6 Quare erit ut BA, ad AD, ita EA, b 1. &f
ad Al Sed ut BA, ad AD, ita quoque eft fexs.
EA, ad AG, quod paraliclogramma BD, EG,
ponantur etiam milia, fimiliterque pofita. . ¢ Igi= ¢ 1 quine.
tur erit ut EA, ad Al, ita EA, ad AG, dAc d9.quu.
propterea zquales erunt reétz, Al, &AG, pars,
& totum: quod eft abfurdum. ‘

- R 2 Quod
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Quod fi dicatur re€ta AHC, fecare alterum
latus FG. Tunc du&a HI, parallcla ipfi EF,
eerunt rurfus fimilia parallelogramma BD, 1G,
fimiliterque pofita. fQuarc crit ut DA, ad AlB,
ita GA, ad Al: Sed ut DA, ad AB, ita quo-
que eft GA, ad AE, ob fimilitudinem parallelo~

rammorum BD , EG. glgitur crit ut GA, ad

I, ita GA, ad AE, iidwquc #quales erunt
re@z Al, AE, pars & totum : Quod eft ablur-
dum. Conftituunt ergo recte AF, FC, unam

© re€tam lineam ; hoc eft, ducta diameter AC,

TAB.
XXV.
fs 4

tranfit per punétum I ; & duéta diameter AF,
caque produé@a cadit in pun¢tum C. Itaque fi 2
parallclogrammo paraliclogrammum ablatum fit,
&c. Quod erat demonftrandum.

THEOR 2. PROPOS. 27.

Omnium  parallelogrammorum  fecundum
eandem reftam lineam applicatorum , defi-
cientiumque figuris parallclogrammis fimili-
bus fimiliterque pofitis ei, quod 2 dimidia
defcribitur 3 maximum , id eft, quod ad
dimidiam applicatur , parallelogrammum fi-
mile exiftens defectui.

Etur re®ta AB, divifa bifariam in C, fuper-

que ejus dimidiam BC, conftituatur quod-
cun%ue parallelogrammum CDEB, cujus diame-
ter BD. Si igitur compleatur totum parallelo-
grammum ABEH, erit paraliclogrammum AD,
fuper dimidiam AC, coufiftens , applicatum fe-
cundum ADB , dcficiens parallelogrammo CE, &
exiltens fimile defeétui CE. Dico parallelogram-
mum AD, ad dimidiam AC, applicatum defi-
cienfque parallelogrammo CE , maximum effe
omnium, quz fecundum AB, re©tam applican=

. tur, deficiuntque parallclogrammis fimilibus fi-

militerque pofitis ipfi CE. Sumpto enim pun&o
G, utcunque in diametro BD, & duéis per G,
. . sellis
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reftis FGI , KG, quz fint parallelz re&is AB,
BE ; erit parallelogrammum FK, fecundum re-
&am AB, applicatum, deficiens parallelogrammo
K1, aquod ipfi CE, fimile eft, fimiliterque po~ sag fexr}
fitum, cum fit circa eandem cum CE, diame- o
trum. Quoniam vero complementa CG 4 GE, b43.primi
®qualia funt; fi addatur commune KI, erunt :
quoque zqualia CI, KE: ¢Eft autem CI, zqua~ c36 primi
le ipfi CF, propter bafes zquales AC, CB. Igi=
wr & CF, KE, ®qualia erunt ; additaque coms
muni CG, zqualia erunt parallelogrammum AG,
& gnomon LM. Quarc cum CE, majus fie
gnomone LM, (continct enim CE, prater gnoe
monem , parallelogrammum adhuc DG,) erit
quoque AD, dzqualc exiftens ipi CE, proptet d 36 primi
bafes zquales AC, CB, majus quam paraliclo-
rammum AG , eodem parallelogrammo DG.
odemque modo oftendetur AD, majus effeom-
nibus parallelogrammis , quz ita fecundum re-
AB, applicantur, ut punétum G, fit inter
pun&ta B, & D, hoc eft, quz occupant majos
rem lineam femiflc AC, habentque minoremalti-
tudinem, t%mm AD, dummodo defeus. fimiles
fint ipfi CE. :

Aliter demonftrabitur AD, majus efle paralle-
logrammo AG, hoc modo. cParallelogramma e3é.primi
FD, DI, funt zqualia, cum bafes HD, DE,
fint zquales : Eft autem DI, majus quam GE
hoc eft , quam complementum CG, (fquod ipé £ 43.primi
GE, =zquale eft,) parallelogrammo DG. Igitur
& FD, majus erit, quam CG, parallelogrammo
eodem DG. Atque idcirco addito communiCF,
majus erit AD, quam AG, parallelogrammam
eadem DG.

Quod £ punftum G, fumatur in diametro T485,
BD, J)todu&a extra _parallelogrammum CE. XXx7.
Tunc duéa per G, reta HM, qua fit parallcla fi. £,
ipi AB, occurrstque reftis AK, BE, protraftis .
in Hy, & M. Item du&a GF, parallela ipfi AH;
esit paralleloirammum AG , applicatum fecun-
dum re&tam AB, dcﬁiicns parallclogrammo FM 1

&9
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i“,ﬁx;,gquod ipi CE, eft fimile fimiliterque pofitum,

b4 prin

cum fit circa eandem diametrum cum CE. Dico
adhuc_majus efle AD , ipfo AG. Protrala
enim CD,ad L, erunt zquales re&tz HL,LM, b cum

i 36 primi quales fint 2qualibus AC, CB ; s ideoque
k43.prim 2qualia parallelogramma HD , DM. #Cum igi-

xxvije

tur DM, fit zquale complemento DI erit &

.HD, a:clunle ipi DF. Et autem HD, majus

quam HI , parallelogrammo IL. Quare & DF,
majus erit quam HI, eodem paraliclogrammo
IL. Ac propterea communi addito Al , majus
erit AD, quam AG, eodem parallelogrammo
IL. lifdem argumentis concludes AD , majus
efle quocunque parallelogrammo ita applicato
fecundum reétam AB, ut pun&étum G, fit ultra
D, in diametro BD, produéta; hoc elt, quod
occupat minorem lineam femiffe AC, habetque
majorem altitudinem, quam AD: dummodo de-
feGus fimiis exiftae parallclogrammo CE. Ita-
Que omnium parallelogrammorum fecundum
eandem reétam lineam applicatorum, &c. Quod
erat demonftrandum. ,

PROBL. 8. PROPOS. 28

Ad datam lincam reftam, dato reftilineo
aquale parallclogrammum applicare deficiens
figura parallclogramma, que fimilis fic al-
teri parallelogrammo dato. Oportet autem
datum rectilineum, cui ®quale applicandum
eft, non majus efle co, quod ad dimidiam
applicatur, cum fimiles fuerint defettus, & -
ejus, quod ad dimidiam applicatur, & e-

- jus, cui fimile deefle debet.

TAB.
XXV.
fz. 6:

AD datam reQam lineam AB, dato reftilineo
C, applicandum fit parallclogrammum zqua-

-le, dcficiens parallelogrammo quod fit fimile

dato alteri parallelogrammo D. ' Secta AB, bifa-
riam
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riam in E, fuper medietatem EB, adefcribatur 418. fexs.

parallelogrammum EFGB , fimile ipfi D, fimili-
terque pofitum ; & compleatur totum parallelo-
grammum AHGB. Si iur AF , =zquale eft
ipi C ; cum fit applicatum ad AB, deficiens
parallclogrammo EG, fimile ipti D, fa&um erit,

uod jubetur. Si autem AF, majus eft quam
% (Neque cnim mitus efle debet. Nam cum
per propof. prezcedentem, ipfum fit omnium ap-
plicatorumn maximum, dummodo defeftus fint
fimiles, non poflet applicari ullum ad AB, quod
effet ipfi C, xquale, fcd omnia cflent minora.
Propterea adjunxit Euclides 3 Oportet autem da-
tum rectilineum , &c.) ecrit quoque fibi ®quale
EG, majus quam C. Sit igitur majus re&ilineo
1. (éua vero ratione exceflus duorum re&ilineo--
rum fir inquirendus, docuimus ad propof. 45.°

lib. 1.) &4 & conftituatur parallelogrammum bag. fexs.

KLMN, fimile quidem fimiliterque pofitum ipfi
D, feu ipfi EG, ®quale vero exceflui invento
I; ut fit EG, ®quaie reétilinco C, & parallelo-
grammo KM, fimul; & ob id majus quamKM.
Cum igitur ob fimilitudinem fic ut EF, ad FG,.
ita NK, ad KL ; crunt quoquc latera EF, FG,
majora lateribus NK Ki. Si enim his illa fo-
rent ®zqualia , vel mivora, effet etiam EG, -
quale ipfi NL, vel minus, ut conftar. Quare
abfciflis rectis FO, FQ, qua fint zquales ipfis
KN, KL, & completo parallelogrammo FQPO,
erit hoc ipfi LN, ®quale, & eidem fimile (imili-
terque pofitum, & propterea ipfi EG : catque
adeo circa eandem diametrum cum EG, con-
fittet, quz fit BF, productis jam reétis .QP, OP,
erit parallelogrammum AP, ad reétam AB, ap-.
plicatum dcficicns "parallclogrammo PB, dquod
fimile c&t ipfi EG, fimilitcrque pofitum, & prop-
terea ipfi D. Dico igitur AP, ®quale efle ipfi

C, reé&tilineo. ¢Nam cum PG, zquale fit com- €43 primi

%lemento PE ; fi addstur commune PB, erit &
Q, =quale ipfi ER, hoc eft, ipfi ES, fquod
=quale eft ipfi ER, pl{optet bafes zquales qﬁé&ﬁ
. - 4 *

c16. fexs.

dag fexe.

£36.prim

\
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EB. Quare fi zqualibus AO, BQ, commune
addatur EP, erit AP, zquale gnomoni TV. Sed
gnomon TV, =zqualis elt reétilineo C, (Nam
cam EG, &arallelogrammum zquale fit ipfi C,
una cum LN, fi auferantur zquaiia QO, LN,
remanebit gnomon TV, ipfi C, =qualis.) Igitur
& AP, eidem C, ®quale crit. Ad re@am ergo
AB, applicatum eft parallelogrammum AP, de-
ficiens parallelogrammo PB, quod fimile eft dato
parailelogrammo D, & =zquale exiltcus reétilineo
dato C. Quod faciendum erat.

xxviije PROBL. g. PROPOS. 2.

Ad datam reftam lineam, dato reftilineo
®quale parallelogrammum applicare , exce-
dens figura parallelogramma , que fimilis
fic parallelogrammo alteri dato.

TAR AD datam re©tam lincam AB, dato reilineo
XXV C, applicandum fit Parallelogrammium -
& 1 ?uale, exagens parallelogrammo , quod fimile

it dato alteri parallclogrammo [). Divifa AB,

18. fexe. bifariam in E ; afuper dimidiam EB, con(truat.ur
, parallelogrammum EFGB, fimile ipfi D, fimili-
b 14.fes. terque pofitum. #Deinde reétilineo C, & paral-
lelogrammo EG , conftituatur quadracum H, @-

¢ af.fext. quale; c cuiquidem fiat parallclogrammumIKLM ,
zquale, fimile vero ipfi EG , fimilitcrque pofi-

tum ; eritque propterea 1KLM, majus quam
EFGB, quandoquidem zquale eft quadrato H,

quod conftru@®um eft re&ilineo C, una cum
parallelogrammo EG, =zquale. Culm igitur ob
fimilitudinem MK, EG, fit ut MI, ad IK, ita

EF, ad FG, erunt quoque latera MI, IK, late-

ribus EF, FG, majora. Si enim illa his forent
zqualia, vel minora, eflfet quoque MK, vel =-

gualc ipi EG, vel minus, ut perfpicaum eft.
rodudis igitur FE, FG, ut re&tz FO, FN,

zqualcs fint re@is IM, IK, & completo p:rai-

‘ elo.
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lelogrammo "ON ; erit hoc fimile fimiliterque po-~
fium ipf EG, cum fit zquale ipi MK, & fi-
mile, fimiliterque pofitum. 4Quare ON, EG,
circa eandem diametrum confiltent, quz fit FP.
Produé&is jam AB, GB, ad Q, R; & PO, do-
nec cum AS, ipfi FO, parallela conveniat in §,
erit parallelogrammum AP, applicastum ad re=
&am AB, excedens parallelogrammo QR , equod
fimile eft ipi EG, ac propterea ipfi D. Dico
igitur AP, zquale efle re@ilineo C. fNam cum
AO, ER, fint zqualia, ¢& ER , zquale com~
plemento BN, erit & AQ, ipfi BN, =quale,
Addito ergo communi OQ, fiet AP, zquale
gnomoni EPG. Atqui gnomon EPG, zqualis
eft re@tilineo C. (Nam cum MK, hoc eft, ON,
zquale fit re@ilinco C, una cum EG, fi aufe-
ratur commune EG, remanebunt zqualia gno=
mon EPG , & re@ilineum C.) Igitur & AP, 2~
iuale erit retilineo C. Ad datam ergo retam

B, dato rettilineo C, zquale parallelogram~
mum applicatum eft AP, excedens - parallelo=

rammo RQ, quod fimile eft alteri dato D.
6uod facicndum erat.

PROBL., 0. PROPOS. go.

Propofitam reftam lineam terminatam
extrema, ac media ratione fecare.

It reta AB, fecanda extrema ac media ratio=
ne. Defcripto fuper eam quadrato ABCD ;
ead latus DA, applicetur re®angulum DF, ==
inl:le quadrato AC, & excedens parallelogrammo
, fimile ipfi quadrato, ita ut fit AF, quoque
uadratum , cum quadrato folum quadratum fit
mile. Secet autem re&ta EF, reftam AB, in
H. Dico AB, in H, feflam efle extrema ag

da6fems)

o 24./ins)

£36.print
243 privd

s

T4B.
XXV,

fe 8

a9, fos)

media ratione. Cum enim zqualia fint DF, & -

AC, fi dematur commune AE, remancbunt e
quala GH, HC, qua cum habeant angulos z-

Quales AHE , BHE, utpote re€tos, serunt latera b 14.fexs)
. R €circa

)
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circa illos reciproca, hoc eft, erit ut EH, hoc
. eft, ut AB, ipfi EH, zqualis, ad HF , hoc eft,
wht.ad AH, ipfi HF , zqualem, ut AH, ad HB.
Quare cum fit, ut tota AB, ad fegmentum AH,
ita fegmentum AH, ad fegmeatum HB, fe&a
eft AB, extrema ac media ratione, per definitio-
mem tertiam hujus. Propofitam ecrgo reétam li-
.~ ,rsBeam terminatam, &c. Quod erat facicndum.
© . Aliter quoque oftendemus AB, eflc feftam in
«-+ +-1H, extrema ac media ratione. Cum tres linex
..+ dentur AB, AH, HB, fitque reGangulum HC,
comprehenfum fub prima AB, & tertia HB, z-
217.fé%. quale quadrato mediz AH ; cerunt ipfe propor-
tionales: ut AB, quidem prima ad AH, fecun-
dam, ita AH, fccunda ad HB, tertiam. Quare
per dcfinitionem feéta cft AB, in H, extrema
ac media ratione.
d n. fee. - Aliter totumn problema conficiemus. dDivida-
T4B. tur AB, in C, ita ut reGtangulum fub tota AB,
.xx¥. & fegmento CB, zquale fit quadrato alterius
fe. 9o fegmenti AC. Dico AB, in C, cfle feftam ex-
¢ 17 fexts trema ac media ratione. e Erunt enim rurfys,
ut prius, tres lince AB, AC, CB, centinue
proportionales. Conftat ergo propofitum.

THEOR. 2. PROPOS. 31

In reftangulis triangulis, figura quevis a

. . latere reétum angulum fubtendente defcripea,

.. #qualis eft figuris, que priori illi fimiles,

+ - & fimiliter pofite a lateribus reftum angu-
> .o-rlum continentibus defcribuntur.’

TAB. Riangulum re@angulum fit ABC,. habens an~
XXP. 4 gulum BAC, re@um ; defcribaturque fuper
fe. 1e. BC, quazcunque figura reétilinea. BCDE , scui
8 18.fext] fimiles fimiliterque pofitz fuper AB, AC, con-

fitaantur ABF&, ACIH. Dico figuram BD,
zqualem effe duabus figuris AF, Al. Demiffs
o Yirdemimk e A, ad BC, perpendiculari AK, erit plelx
b coroil.
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coroll. progof. 8. hujus lib. ut BC, ad CA, ita
CA, ad CK. Quare ut BC, ad dK, prima li~
nea ad tertiam, ita figuraBD, fuper primam, ad
figuram CH, fuper fecundam fimilem fimiliter-
que pofitam, per. coroll, propof. 19. vel 20. hu-
jus lib. & convertendo ut CK, ad BC, ita figu-
ra CH, ad figuram BD. Non fecus oitendetur
effe quoque ut BK, ad BC, ita figuram BG®
ad figuram BD ; cum tres linez BC, BA, BK,
fint quoque proportionales, &c. Quoniam igitur
eit ut CK, prima quantitas ad BC, fecundam,. .
ita CH, tertia ad BD', quartam; Item ut BK,
c‘luiuxa quantitas ad BC, fecundam, ita BG,
exta ad BD, %uarmm; berit utprima CK, cum bagysiss.
quinta BK, ad BC, fecundam, ita tertia CH,
cnm fexta BG, ad BD, quartam: Sunt autem
prima CK, & quinta BK, fimul zquales fecun~ - .}
dz BC. Igitur tertia CH, & fexta BG, fimul
zquales quoque erunt quartz BD. Quod eft
.eft propofitum.
Aliter. ¢Cum triangulo ABC, fimile fit tri- ¢ 8. fexs.
angulum KAC, fintque homologa latera ipfo-
rum, BC, CA; (Nam eft ut BC, ad CA, in
triangulo ABC, ita CA, ad CK, in triangulo
KAC,) dhabebit triangulum KAC , ad triangu- d 19.fexs,
lum ABC, duplicatam proportionem ejus, quam
habet CA, ad BC, ehabet autem & fizura CH, ¢ 19. vl
ad figuram BD, proportionem duplicatam pro- 20. fexs,
tionis CA , ad BC. fQuare erit ut triangulum far. qume.
KAC, ad triangulum ABC, ita figura CH, ad
fizuramBD. Eademratione oftendetur cflc, ut trian=
gulumKBA , ad ABC: itafiguramBG, ad figuram
BD. Quoniam ergo rurfus eft, ut KAC, prima
quantitas ad ABC, fecundam , ita CH, tertia . .
‘ad BD, quartam; Item ut KBA, quinta aciABC, T
fecundam, ita BG, fexra ad BD, quartam; g erit gag guins.
"& prima KAC, compofita cum quinta KBA., :
‘ad fecundam ABC , ut compofita tertia CH,
cum fexta BG, ad quartam BD: Sunt autemh
‘KAC, KBA , prima & quinta_fithul, zquales
fecunde ABC. Igiut CH, BG, tertia _&ﬁfex;a
- . 0BT ST T

oo
b3
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fimul, zquales quoque crunt quartz BD. Quod
eft propofitum. .

Aliter. Ut quadratum re®z AC, prim
quantitas , ad quadratum reGtz BC, fecundam
quantitatem ; ita eft figura CH, tertia quantitas,

b 19.w! ®8d figuram BD, ?uartam qQuantitatem ; b cum

ao- fexs. Ytraque proportio fit duplicata proportionis AC,

’ ad BC. Similiter erit ut quadratum reftz AB,

uinta quantitas, ad quadratum retz BC, fecun-

quantitatem, ita figura BG, fexta quantitas,

iagquins. ad figuram BD , quartam quantitatem. sQuo-

circa erit , ut prima quantitas cum quinta, nimi-

rum quadratum reétz AC, cum quadrato reGe

AB, ad fecundam, hoc eft, ad quadratum re&=z

BC, ita tertia quantitas cum fcxta, nimirum fi-

gura CH, cum figura BG, ad quartam, videlicet

k¢ypoimiad figuram BD : £Sunt autem quadrata reGarum

AC, AB, fimul =qualia quadrato re&tz BC.

Igitur & figurz CH, BG, figurz BD, zquales

erunt. Quod eft propofitum. In re®angulis igi-

tur triangulis , figura quavis &c. Quod erat
oftendendum.

m; THEOR.22. PROPOS. 32

~ Si duo triangula, que duo latera duobus
lateribus proportionalia habeant , fecundum
unum angulum compofita fuerint , ita ut
homologa eorum latera fint etiam parallela :
tum reliqua illorum triangulorum latera in
reftam lineam collocata reperientur.

7 4B. 1Y Abeant triangula ABC, DCE, laters ‘AB,
xxv. 41 AC, lateribus DC, DE, propartionalia , ut
¢ 11, quidem AB, ad AC, ita DC, ad DE, campo-

nanturque ad angulum ACD), ita ut fatera ho-
mologa AB, DC, item AC, DE, inter fe fint
parallela. Dico duo ltera refiqua BC, CE,

. Te@tam componere lineam. Cum epim paraliclz
ugprimifint AB, DC, aecrit angulus A, alterno Acg,

: ‘ &qualiss
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palis : Eademque ratione angulus D, eidem
XqCD, zqualis erit; ac propterea A, & 15, intee
fe quoque exiftent ®zquales. Quoniam igitur tri-
anguls ABC, DCE, habent latera circa zquales
angulos A, & D, proportionalia ; ipfa berunt b 6. fexs)
inter e zquiangula, habebuntque zquales angu-
los B, & DCE. Additis ergo zqualibus A, &
ACD, zqualibus angulis B, & DCE, erunt duo
anguli B, & A, ducbus angulis DCE, ACD,
hoc eft , angulo ACE, zquales. Rurfus addito
communi ACB, fient tres anguli trianguli ABC,
duobus angulis ACE, ACB, zquales: ¢Sed illi ¢31.prim
tres zquales funt ducbus re&tis. Ergo & duo
ACE, ACB, duobus crunt re@tis zquales: 4 At d14 v
que idcirco ﬁC, CE, unam re&tam lineam con=
ftituent, Itaque fi duo triangula, quz duo late=
ra duobus lateribus proportionalia babesnt , &c.
Quod erat demonftrandum.

THEOR. 233 PROPOS. 33. xmij

In ®qualibus circulis, anguli eandem ha-
bent rationem cum peripheriis, quibus ins
fiftunt, five ad centra, five ad peripherias
conftituti infiltant: Infuper vero & feto-
res, quippe qui ad centra confiftunt.

Slnt duo circuli zquales ABC, EFG, quorum _T4%

centra D, H; fumanturque ex circulis duo XX»- -

arcus quicunque BC, FG, quibus ad centra quj~ e 13

dem infiftant anguli BDC, FHG; ad ecircumfe-

rentias vero anpuli BAC, FEG. Dico efle ex

fententia dcfin, 6. lib. §. ut ‘arcum BC, ad ag~

cum FG, ita angulum BDC, ad angulum FHG,

& angulam BAC, ad angulum FEG; & fefto-

rem infuper BDC, qui reétis BD, DC, & ar-

cu BC, continctur , ad fe&orem FZHG, quem

comprehendunt re¢z FH, HG, & arcus FG.

Du@is enim re&tis BC , FG, aapplicentur iphis & 1 quer)

in circulis zquales reéte; CL, quidem ipf BC., - -
At
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At vero GK, KL, ipfi FG: ducanturque retz
1D, KH, LH. Quoniam igitur zquales funt
re@z BC, CI, éerunt quoque zquales arcus
BC, CI, cac propterea & anguli BDC, CDI,
zquales erunt. FEadem ratione zquales erunt &
arcus FG, GK, KL, & anguli FHG, GHK,
KHL. Quam_ multiplex ergo eft arcus BCI,
ipius arcus BC, tam multiplex erit angulusBDI,
feu aggrepaium angulorum prope centrum D,
infiftentium arcui BCI, anguli BDC: Et quam
multiplex eft arcus FGKL, ipfus arcus FG,

- tam multiplex erit angulusFHL , fru aggregatum

dagsertii.

figquin,

angulorum prope centrum H, arcui FGKL, in-
fiftentium , anguli FHG, quia in tot angulos
zquales divifi funt anguli BDI, FHL, in quot
arcus =zquales fecti funt arcus BCI, FGKL.
Quoniamm vero fi arcus BCI, zqualis fuerit arcui
FGKL, dncceflario angulus BDI, angulo FHL,
zqualis clt : Ac proinde fi arcus BCI, major
fuerit arcu FGKL , ncceflario angulus BDI ,
major eft angulo FHL , & fi minor, minor:
Deficient proprerca una arcus BCI, & angulus
BDI, zqu:z multiplicia primz magnitudinis BC,
& tertz BDC, ab FGKL , arcu, & angulo
FHL , =zque multiplicibus fecundz magnitudinis
FG, & quarte FHG, vel una zqualia erunt,
vel una cxcedent, fi ea fumantur, quez inter fe

. refpondent. ¢ Quare quz proportio eft arcus BC,

primz magnitudinis , ad arcum FG, fecundam
magnitudiicm , ea erit anguli BDC, tertiz mag-
nitudinis , ad angulum FHG, quartam magaitu-
dinem.
"~ Atque hoc verum etiam eft de- fpatiis circa
centra, hoc eft, ita erit arcus BAC, ad arcum
FEG, ut fpatium ad centrum D, infiftens arcui
BAC, ad fpatium ad centrum H, infiftens arcui
FEG, ut ex demonftratione patet. Nam & hzc
fpatia, fi zqualia funt infitunt zqualibus arcu-
bus, & fi inzqualia, inzqualibus, &c.
%mniam vero ut angulus BDC , ad angulum
FHG, fita eft angulus BAC, ad angulumFEG,
Zcum
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gcum illi horum.fint dupli, perfpicuum eft , gaosersidl

b ita efle quoque angulum, BAC, ad angulum bu.quis,

FEG, ut cft arcis BC, ad arcum FG. Quod

tamen  eildem  argumentis  demonftrari poteft

quibus ufi furnus in angulis ad centra conftitutis

ii prius ducanwr re&tz YA, KE, LE, &c.
Quoed fi ad circumferentias conftituti fint ane

guli ¢jufimodi BAC, FEG, ut reétz du&z BD,

CD; FH, GH, non conftituant angulos in cens

. tris verfus arcus BMC, FG; fiumenda erunt fpa-

tia. BDC, FHG ; qua dupla etiam funt angulo-~

tum ad circumicrentias. : .

~ Conftituantur jam in fegmentis BC, CI, an-

guli BMC, CNI, squi =quales erunt, cum in- iaysema.

fikant arcubus mqualibus BAC, CBAL. Quare i

fimilia erunt fegmenta BMC, CNI, 4aique adco, kagrersis.

inter fe aegualia, propterea quod funt fuper re-

étas BC, ClI, =quales. Additis igitur triangulis’

BDC, CDI, /qua mqualia quoque funt, fient 1 4. primd

feétores BDC, CDI, aqualcs, ’%Zuapro ter tan;‘

multiplex erit le¢tor BDI, fedtoris BDCP, quam

elt multiplex arcus BCI, iplius arcus BC. Si-

militer « ftendemus’y’ feccorem FHIL ) tam malt-

plicem dffe (Ctoris FHG ™ quam multiplex eftar-

cus FGKL, ipfiis arcus I'G.  Quoniam vero fi

arcus BCI, zqualis fuerit arcui FGKL, fector
uoque BDI, feétori FHL , zqualis eft, (ut in

fcétoribus BDC, CDI, oftenfum fuit,) & fi ma-

jor, major; & fi minor, minor; Deficicat prop-

terca una arcus BCI, & feitor B, zque mul- =t

tiplicia prime magnitudinis BC, & tertie BDC,

ab arcu FGKL, & fe¢tore FHL, mque multipli-

cibus ftcundx magnitudinis FG, & quartz FHG,

vel una zqualia erunt : vel una excedent ; fi ea

fumantur , quz inter fe refpondent. iQuamo- i 6. def

brem que proportio cit arcus BC, primz magni- qums,

tudinis, ad arcum FG, fecundam magnitudinem

ea crit feftoris BDC, tertiz ma(gjnitudinis, ad

feftorem FHG, quartam magnitudinem. In z=

qualibus ergo circulis, anguli eandem habent

rationem cum peripheriis , &c. Quod demon-

firanduin erat. Com-

?
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Commodius fortaffe inftituetur demonfiratio
hoc modo. Sumantur (faltem cagitazioue) quot-
vis circuli zquales circulo ABC, atque in fin-

-gulis capiantur finguli arcus arcui BC, zquales,

quibus infiftant anguli tam ad centra, quam ad
circumferentias. Erunt enim omnes hi anguli
zquales angulis BDC, BAC, ob zqualitatem
arcuum, quibus infiftunt : ac proinde corum ag-
gegata.ita multiplicia erunt angulorum BDCg ’

AC, ut eft multiplex aggregatum omnium ar-
cuum ipfius arcus BC. Deinde fumantur etiam
quotvis circuli zquales circulo EFG, & in fin-
gulis accipiantur finguli arcus arcui i"G, zqua-

‘les , &c. Hac enim ratione vitabitur confufio

Ky guins,

lincarum, & angulorum in circulis ABC, EFG,
uz neceffario oritur , quando arcus BC, FG,
unt magni, & eorum mult:'Plices accipiendi funt,
ut_perfpicuum eft. Nam fi arcus effent BCI,
FGL, quibus infifunt anguli BDI, FHL, ad
centra, & BAL, FEL, ad circumferentias: non
poterunt ecorum multiplices fumi fine confufione,
ut patet. Hazc autem confufio vitatur, fi plures
circuli #quales adhibeantur, ut diximus.

COROLLARIUM

Hinc manifeftum eft , fic efle fedtorem ad feGorem,
ut et argulus ad angulum. Utraque enim proportio
eadem eft proportioni arcus ad arcum. EQuare & inter
f¢ cxdem crunt.

EUCLI-
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EUCLIDIS

ELEMENTUM
UNDECIMUM.

Lt folidorum primum.

——

Ofigtam Exclides in pricribus fex libris abunde
P de ca Geom:trie parte difleruit , que circa
plana verfatur ,  [ivique nomen Geometrie
tanguam proprium , ufwipavit 5 Nunc aggreditur in
boc libvo wniecimo eam partem Geometrie , que

corpora , five [olida confiderat, proprioque vocabulo
Stereometria -t appellata.

DEFINITIO L

Solidum ¢, qund longitudinem, lati-
studinem , & crafficudinem habet.

EXplical antemn prins, more fuo, wocesad eam rems
perneceJurias y  quarum  prima eft : Solidum ,
Jfive corpus 2 mompe tertinm genus quantitatis; docet
igitur cam  guantitaten , qua prater longitudinems
latitudinemgue fortita eff craffitudinem, [en profun—-
ditatem , s1a st tres dimenfiones poffideas , unam
qusdem [ecundum longuudinem , aliam vero fecun-
dum latstudinem , O tertiam [ecundum profundita-
sem , [en craffindinem | aliuudinemve , appellars
S [olidum,
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[olidum, five corpus : quemadmodum quantitas lon-
gutudinem tantum habens , linea; que vero longitu~
dini latitudinem  adjicit , fuperficies vocatsr o ut
#n primo Lib. diximus.

Porre quemadmodum Mathematics , st refte in-
sellicamus liveam , precipiunt , wt smagininemnr
punctum aliquod ¢ loco in locum moveris hac enim
defcrsbis velligium qoddam longum tantum , hec
eft, lincam, proprerea quod punitum omnis eft mag-
nitndinis expers; ut autem percipiainus [uperficiens ,
monent , ut intelligamxs lincam aliqiam in tranfver-
Jum moveri s bes enim dcfcribet vefligium longuns
& latum dumtaxas 5 longum guidem propter longitu-
Ainens linea , latwm vero propter moium illum , qus
sn tranfver(un eft fufas; carens amem profunditate,
quod < lines illins fit expers: Ita giioque, ut nobis
ob oculos ponant corpis, feu folidim, boc eft, quan-
titatem trina dimeifione pradizam , confulunt , ut
concipiamus fuperficiem aligrim aqualiter elevari ,
Jrve in tran{verfim woveri 5 hac cuins ratione de-
Jeritetur velirem qroddam longum, latum, atgue
profanda 5 lonnin quidan & laem, ob fuperfi-
cicm y Qe lainga &~ luta evihie s praj}mdum vero
Jen cralim, propter clevativiom iliam, feu tmotum
[eperficici. Hac ego guaniitas, [olidun, five cor-
P.’.’J’ ToCH Y,

DEYFINITIO IL
Solidt avem evremum, eft fuperficies.

Veizzad wedum linea finita in extremitatibus pun=
&a, [wperficies vero linens recipit, ut in 1. lib.
decwity dta nanc ait Solids finits extremum effe [uper-
Sfciem. Cums enim folidum , [ive corpus efficsatwr
ex
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ex sllo motn smaginario [uperficies , per[picusm eft
extremas partes illius «ffe [uperficies.

DEFINITTIO IL

Linca recti ¢ft ad planum reéta , cum
ad retas omnes lincas, a quibus illa tangi-
tur, qurque in propofito funt plano, reétos
angulos eliicit.

UTlinea relta AR, plano CD, infiffens, stasut - TAB;
B, punitum fit m [ublims extra planums CD, XXVl -
at punitum A , inspfo plane , tum demum dicetur fa 1
refta feu perpendicelazss ud planum CD, cums reftos
effecerss angulos cum lincis AE, AF, AD, AG,

€ cum omnibus aliis, gua in eodem exiffentes plano

ipfam tangunt sn pupite A, Hae erim ratione

fet , wt AB , ayualiter infiflat plano CD , ¢ non

magis i wnam partem ,  quam 1 aliam snclinet,

Nam produtta rtia DA, ad H, cum angulus
BAD, ponatur rins, erit queque deinceps BAH,
rectus, sdeogue illi ayualis,  Eademque ratione pro-
traita qualiber linea in pleno CD, faciet AB, cum

illa duos angulos a;2lcs.  Ac proprerea uquab:liter

igfi plano iufiller.  Quod fi fiers poffot, we AB,.

cum una linca ex A, in plane CD , eduila ron
efficever anoulum re’iem , etiamfi cum aliss omnsbus
rectum angulum co AreBeM none diceretur AB

reta ad planum CD. Itaque guando concedstur

linea aliqra ad planum refla , concedendum quoque

erst , eam cum omnibus in eodem plano duflis, qua

spfam tangunt , retos conflituere angulos. Er ¢ )

“comtrario, ut refle concludatur | lineam quampiam

effe ad planum datum veélam , demonfirandum  erie

prius , eam cum omn'bus in eodem plano duttis,

qua ipfam tangunt, retos angulos €onficere.
S 2

DEFI-
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DEFINITTIO. IV.

Planum ad planum rc€tum eft, cum re-
&e lince, que communi planorum fettiont
ad rcttos angulos in uno planorum ducun-
tur, alteri plano ad re¢tos funt angulos.

IN/x'/iat planum AB, plano CD, itaut linea AQ,

fit sn [ublimi , hoc eft , extra planum [ubjectums
CD, at EB, sn ipfo eodem plane.  Sit autem ho~
rum planorum communis [etio EB, que, wtdemon-
JSirabisur propof. 3. hujus lib. refla erit linea. In
bae awtem (1mptis punilis quotcunque G, I; ex ipfis
sinplano AB, ducamur GF , I1H, perpendiculares
ad comunnen [etionem EB. . Si igitur linea FG,
HI, ad planum alterum CD , reils fuerint, hoc
efft, rectos angalos cffecerint cam liness GK, GL,
GAM; IN, 10, 1P, < cum aliis omnibus in pla-
no CD, 4 punctis G, e~ I, dulis; dicetur planums
A8, al plamm CD , reitum ;5 q1ia hoc modo non

mazis in wizim partem inclinabit, giam in alteram,

_ﬁ-d).fqm.’u/ifur st snfifer.  Siemina KG, produca-
tur ad R, cum aig:idus FGK, ponatur rectus; evit
O anmguls oi defucops FGR, vedus 5 ddeogoe il
egiali: Exlesge vatone, provaita quuliier alw

inea a pliiio CD, fewetiolige alines FG, HI,

anzuli wquales.  Quare ploma AB, &guabilscer
pluio CD - dufifar. Quoticfenique igiter plainum
alrgrod vockin e concedunr ad planun alind, cons
_ccz/c:rzsi;:;n guoq:c ertt , lincas pe;pend!mlm‘c; n une
coruia ad co.mmuncm [ectionems dedullas, reilas quos
gite cfe ad alterum planum.  Et comtra , ut colligas
tur planum quodpiam ad aliud ce rebum, offenden-
Aim prius evie , lincas perpendiculares in uno eorum

ad
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ad communem [etioncm dultas , rellas effe ad rels-
quum planurs. ,

DEFINITIO. V.

Reéte lince ad planum inclinatio eft,
cum a fublimi termino reéte illius linee ad .
planum deduéta fuerit perpendicularis, at-
que a puntto, quod perpendicularis in ipfo
plano fecerit, ad propofite illius lince ex-.
tremum, quod in eodem eft plano, altera
refta linca fueric adjunéta: cft , inquam an-
gulus acutus infiftente linea, & adjunéta
comprehenfus. :

INﬁ/Iat refta AB', plang CR, non ad angu- TAB,
los reftos, [ed snclinata , ita wt punum XXVI

B, fit extra planum in [ublimi, punltum wvero A, T 3
in plano. Deinde ex B, terminofublimirette AB,
snselligatur ad idem planum dedufta perpendicularis

BE , faciens in plano punitum E; atque ab E, ad
A, adjungatur reita EA 5 eritque neceffario angulus

BAE , acutus, acum in triangulo ABE, duo an- a1y, primi
gulis BAE , BEA, duobus fint reétis minores, ©&*

angulus BEA , reflus. Angulus igitur  acutus

BAE , comprehenfus linea infiffente AB, ¢ ad-
junita AE, dicitur snclinatio rele AB, ad diftum

lanum CD 5 Ita ut tanta dicatur effe snclinaiso linea

AB , ad planum CD , quantus eft dictus angulus

acutus BAE, * D :

DEFINITIO VL

Plani ad planum inclinatio , eft angulus
acutus rectis lineis contentus , qua in utro-
que pianorum ad idem communis -fetionis

. S3 pun-



T4B.
XX/

3 4+

28 EUCLIDIS GEOMETRIE.

punétum duéte, reftos cum fcttione angu-
los efficiunt.

I)Lano namque AB , irfilar planum CD, ita wt
pars ad C, fit in [ublioni extrajlunun AB, &~
parsad D, inipfo plano A8, firjue (D, snclina-
tum ad AB; <~ comnunis eorum (ehio fit DE.
Si igitur ad DE, communem [clionen ex ejus pun-
&o F, due perpendiculares ducainur, FG, quidem
n plano AB , & FH, i1 plenoCD; dicetur an-
ulus acutus GFH , dsilis retis comprebenfus, n-
clinatio plans CD , ad planum AB, sta wt 1ainta ¢
dicatur inclinasso plans ad planum, quantus eff dickus
angulus acutus.

DEFINJTIO VIL

Planum ad planum fimiliter in¢linatum cft
fe dicitur, atque alterum ad alterwm, cum
dicti inclinationum anguli inier fe fucrint -
quales.

NOn obfcura eff hecdefinitio, pracedcnte bene in-

tellefa.  Unde planum ad planum magis iacli-
natuns effe dicetur s cujus aiagulus inclinatianis mnor
extiterst , atque adzo a reilo magis recelrit.

DEFINITTIO. VIL

Parallcla plana fung, qua inter fe non
conveniunt.

Niellige , in quamcungue partems, etiams infinite,
producantur : hoc eft, five ad dexteram , five od
Simftram : & five furfum , five deorfum , Crc.
Sunt enim quedam plans qua nee ad dextram, nec

fii-




LIBER UNDECIMUS. ap

iniftram produila corveniunt; nec tamen ob id pa-
rallela [unt dicenda, qria nimirum vel furfum, vel
deorfum protratta o tandcm coeurt.  Nam [t fumaa
tur tefbum alignod, cujus fofligium intelligutur ab-
fecilfum , remancntinduo plana non convenient , quam=
vis producantur snfinite ad dexteram o ¢ ad fini-
flram: Sed tamen quia [ur[um protenfa coeunt , mi-
mirum in ipfo fafligio , sdcirco non dicentur peral-
lela.

Sit enim teftum quodpiam BACEDF, cententum

TA4B.

duobus planis ABED , ACFD, cujus bafis BCFE, XX71.
ouferaturque faftiginm GAHKDI.  Que fafto per- 4 5

[picunm eft , religua plana GBEK , HCFI, non

convenire snter fe, [i ad partes GB , HC, vel ad *

artes KE, IF, producamur ; nec tamen sdcirco
parallela dicentur, cum produilaad partes GK , HI ,
convensant in fafligio AD. Ut igitur plana aliqua
dicantur parallela, neccfle eft , ut im nullam partem
producta snter fe conveniam.

DEFINITTIO IX.

Similes folide figure funt, quae {imilibus
planis continentur muititudine aqualibus.

DEFINITIO X

Zquales, & fimiles {olide figure funt,
que {imilibus planis, multitudine, & mag-
nitudine ®qualibus continentur.

Ued fi plana fimilia , quibus corpora fimilia ex
N\ pracedenti definitione circumfcrsbuntor , fuerint
equalia , fingula fingulss , dicentur ejufmods figure
folide non [olum fimsles, verum ctiam aqusles. Nam

S 4 &
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i animo concipiantur [efz penesrare maiutzo /m,,z/madt
folsda, newtrum alicra= ewc{ it proprer dq 1altna-
tem, ac fimiliudinem planoruia,

DEFINITIO X.

Solidus anzulus cft pietiom, quam duc-
rum lincarum , que f¢ mutuo contingant,
nec in cadem funt fuperficie , ad omnes
lincas inclinatio.

.
Uz linee sn eodem exiflentes plane, que non im
direttum jacentes ad unum punclum conveniunt ,
e/frumt anawlum planum , wt lib. 1. expofwsmus , *
galis eft anoulus BAC, conteriusduabusliners AR,
AC’, is eodem Paro Lonﬂzt'«m. St igitur at‘cedat
tertia guedam lines AD, g non n 7 eodem cum
dlis plano exiftar | fed p'm"?um D, fit in fublimi
e.uuz laram planam , eTcioomr ad p.mﬂum A, an-
gulus [olidus, frve corporexs /dem comingeret , fi
quazta lina, vel quina, vel b 'me]ue plures ndjun-
gereatur  Licot ascali guaiiias variaretwr,  Divit
e Euclices, lpree anaulu oz (alidum conllitsentes
non delere in calem [urvfee exiflere | guo-
atam wvidelicet | fi tres lnee AB, AC, AD
n eadzn cor fifforemt fupe-ficie, non efrce etur an‘gu-
lus (olsdscs ad poniings A | [ed p[(mu.t duntaxat ex
duslus plans BAD D/1(‘ compofitis. _O\cod
b AD, fit in fudltmi, boc eﬂ extra planum , in
gao fuat AB, AC, jum non componetur arigulus
Planus totus ex B/I D, DAC, imme circa p,mﬂvm
A, pres P[’llt confifent aﬂﬂuh BAD, DAC,
CAB, g1 ut mox dicetur, [ol;d'mz conﬂm«um ane
gul.m Tdem dices, fi pinres fuering Linea, € id-
:m'o plures quoque anguls plani.

ALL-
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ALITER

Solidus angulus eft, qui pluribus, quam
duobus planis angulis in eodem non confi-
ftentibus plano, fed ad unum punctum con-
ttitutis, continctur,

efc definitio [ccunda anguli (olids facilis eff

pracedents recte intellecta.  Cum enim [altens
tres linca in eodem non exiflentes plano neceffarie fint
a:d anguli (olids conflseutionems, per(picunm eff , cuns
minimmires planos angulos vequsri, wt angulus [ols-
diss efficiatur 5 ut ex 1pfa figura appares.  Angulus
erim BAD, in plano eft, in quo rele AB, D,
e anrgulus DAC , in plano , in que refte AD,
AC, angidys demque CAB, in plano, inquo relle

T43.
fz: &

AC, AB, aque ita ex ipfis angulus folidus ad .

punkim A, confiuitnr.  Quod fi tres, wvel plures
anguls plans ad wnsum puntfum confiflant , in eodem
tamen plano , non confistuetur ex ipfis angulus foli-
dus, [ed totus quidam augulus planus.  Neque vero
Jatss funt duo anguli plans ad conllituendum angulum
folidum , etiamfi sn diverfis fint planss.  Hliabis enim
Jemper ex aliera parte.  Unde necefe eft, ut teriia
[altems [uperficies accedar, in gua tertixs angulus plae
nus confiffar,  Anguli porro folidi exemplum cla-

rijﬁmum nobis prabem duo pariete: cum pavimento-

domus , vel lagueari , at unum ptmﬁum convenien-
tes. Ineo enim punito, in quo coeunt, conflituitur
angulus [olidus ex tribus angulss planis.  Ubs mani=
feflum eff, fi una earum [erficierum tollatur, dee
Jrui angdum [olidum , remanereque tantum duas
Jupirficies ad suvicem inclinasas, & hiantes.

Ss . DEFI-
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DEFINITIO. XIL

Pyramis eflt figura folida, qua planis con-
tinetur , ab uno plano ad unum punctum
conftituta.

TAB  Helices figure folide a planis ABC, ABCD,
XXV 8 ABCDE, ad punila D, E, F, confluute ap-
':f U pellantur pyramides.  Perfpicuum amem eft, emnia
plana , quibus pyramis continetsr , effe triangula ,
cum ominsa ad wnum puniton tendant , excepto pla-
no, 4 quo omnia tendwit , quodque f.'mﬂo lli eff
oppofitum.  Hoc enim poteft effe vel triangulum
c  vel gadrangulam , el pentagenum , e, a quo
Ao guidem tota pyramis denominationems [umit; ut vide-
< liet dicatur pyramis triangula, quadmnkgula , pen-
tagona, hexagona, <rc. Tot enim trianzulis qua-
biber pyramis comprevenditur, quot angnlos, [eu la-
tera plenum ditum cominet. Unde <& planums bu-
jufmodi, bafis pyramidis nuncupari folet. Ut pyra-
midis wriangularis , prater bafin , triangula funt
ABD, ACD, BCD: Quadrangule vero ABE ,
ADE, BCE, CDE : Pemagona denigue ABF ,

AEF, BLE, COF, EDF,

DEFINITIO XII

Prifina cft figura folida, que planis con-
tinetur , quorum adverfa duo funt & zqua-
lia & fimilia, & parallcla, alia vero paral-
lelogramma.

T4B. [ lgwre [cilicet folide , quarum plana adver[a ¢
XXVL equalia, © fimilia, ¢~ parallels fum, vel tri-
Fe10tty L oula fine ABC, DEF: vel quadrangsla ABCD,
o % ’ EFGH:
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EFGH: wvel pemtagoma ABCDE, FGHIK , ©¢.
Pavallelogramma vero ACFD, ABED, CBEF:
vel ABFE. ADHE, COHG, CBFG : vel ABGF,
AEKE, DEKI, DCHI, BCHG, ditmmcrpn'f-
mata. Itaque prifma nil aliud erit, quam colmmna
guedim larerata aqualis craffisudinis, cujus bafestp=
pofite-fumt aquales , fimiles, ¢ parallele, five ba
Jimt inangula, five quadrangula, five pentagona,
erc. Unde 1ot parallelogramma continebis prifma
guodlibet, quot latera, fsve anguli , in uno quoqme
oppofitorsim planorum reperiuntur, ut figura indscant

DEFINITTIO. XiV.

’

Sphera eftq fquando femicirculi manente
diainetro , circumdultus femicirculus in fe
ipfum rurfus revolvitur , unde moveri cee-
perat, creumaflumpta figura.

Tcut linea rea civca alterums ejus extremum

quiefcens revoluta d:fcribit circubum: sita O~ fo-
micirculus civca alierum cjus extremam , nempe ciros
diametrum , circumdutus figuram deferibit , quam
Geometre [pheram appellant.” Unde quemadmo ;
in circulo punttum affignatur , extreinum videlices
slind qu:sfcens, & quo ommes limea recke in periphew
riam cadentes funt equales; propterea quod dmpes
equples exiftumt illi linea circumvilure: Ita quoque
in [phara punfums reperitur, nempe medsum
1rs gusefentis, hoc eft, centrum (emscirculs circuma
duili , & quo omnes refla cadentes in_ peripheriams
Junt aquales; eo quod omnes fimt fensidiametro difhi
Jemicirenli . aquales. Qmpr‘yner ad /imilimdnfen
.dej;:i:iom": circuli, [phara definirs poterit hoc etiam
modo, _

Sphara
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: Sphera eft figura folida, una fuperficie
comprehenfa, ad quam ab uno puntto eo-
rum, qu® intra figuram funt pofita, caden-
tes rete linee inter fe funt ®quales.

DEFINITTIO XV.

~ Axis autem fphere , eft quicfcens illa re-
ta linea , circum quam {emicirculus con-
vertitur.

DEFINITIO. XVL

Centrum fphere eft idem o quod &
femicirculi.

DEFINITIO. XVIL

Diameter autem fphere, eft retta que-
dam linca per cencrum doéta, & wtrinque
* 4 fphere fuperficie terminaia. l

Huf tres definitiones non ¢gent expofitione, dum-

modo hoc [olum notetur , omnem diametrum
[phara poffe efle axem, [i nimirum circum eam [pha-
ra repolvatur, Unde quia in defcriptione [phare
citca diametrum [emicirculi faltus eft motus iiﬁu.t
[phare; properea eam [olam Euclides axeus [phere
nomsnavit,

DEFINITIO XVIL

. .Conus eft , quando retanguli trianguli
manente uno-latere eorum, qua circa re-
€tum angulum, circumdutum trianguldm 1;!
- : e
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fe ipfum rurfus revolvitur, unde moveri
ceperat , circumafflumpta figura. -

Atque fi quiefcens reta linea zqualis fit
relique,, qua circa reftum angulum conver-
titur, Orthogonius erit conus: Si vero mi-

nor , Amblygonius: Si vero major, Oxy-

gonius.

T fi triangulum reftangulum ABC , circa datus
quic[cens AB, quod eft circums rellum angs-
lum , circumducatyr , donec sntegram revolutionems
expleat, defcribetur [olida guedam figura, que cop-
tinetur duabus fuperficiebus, vvirculwrs una ac planay
guams BC, latus alterum circa angulum rectums, [wo
motn deferibit: &~ cnrvaalia, eaque convexa, quam
latus AC , reclo amgrlo oppcfiton delineat.  Hac
iy fizwva folida , comis wuncupatwr,  Comspanus
autem [yraminen oiundam appellat.
Q_md ﬁ latus (/mtﬁ[b:’)/_t A8, qumle fuerit circum-

TAN
XX/,
fe. 1314
Ry

dulo 3C, w in figira 1 3. dicetur conus defcriptus

Orthogonius, fen vettangulus , quia videlicet angu-

dus prope verticems 4, reifusefl. Cum enim latera’

AB, BC, ponuntur aquslia; aersnt €&~ anguls
BAC, BCA, #quales, qui cum «quivaleant uni
“reflo, eo quod ABC, reltusef, eritangnlus BAC,
[emiredns,  Eodemgue mode angulus BAD 5 ex
parte oppofita [emsirectus eri. Quare totus angulus

3§, prisl

CAD , rettus erit.  Si vero quiefcem Vatus AB,

minus fucrit circumduito BC, ut in fiyma 14, vo-
cabitur deferiptus conns Amblygenius , fen obtufan-
guluss quoniam [cilicet angulus ad verticdm 4, ob-
tufuus exiflie.  Cum enim BC, latus latere AB, fit
majus; berit angulus BAC » major angulo BC A.
uare cum bi duo aqm'polleam uns retta, propierea
quod angulus ABC ponitur reflus , erit BAC »
fomie

b 18 promi
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Jemireito major, Similiser BAD, major erit [emsi-
réto 5 atgue adeo sotns CAD , ret?o major erit.
S demque qiic[cens latus AB , majus fuerss circum-
duilo BC , ws in figura 1. appellabisur conus de-
feriptas Oxygonus, [ew ecutangulus, quia nimirums
angulus ad verticenms A, acutus efl.  Cum ersm la-
c 18 prmmi tus A B, majus fc la:ere BC, cerit angulus BCA,
angulo BAC, major. Q«npropter cum hi duo uni
 vette 4quwa1eant, quod angulus ABC, reitus pona-
twr, eris BCA , fem:refb major , tdeoque reliquus
BAC, [ermreﬂo minor.  Non [esus oftendetur an-
guins BAD , munor effe femreito.  Igitur totus
CAD, reito®r® minor,

DEFINITTIO. XIX.

Axis wutem coni, eft quiefcens illa linea,
circa quam triangulum verzitur.

748 T in quolibet cono [uperius defcripto avis eft rella
XXn. U q'u_frem AB, L
fz- 1314
3§
d DEFINITIO X%

Bafis vero_ coni eft circulus, cul 2
circumdufla linea reéta deferibicur.

X;V'{B Nl xnm circulus CD, qui defcrititur ab altero

fie 131 latere crrca reftum amrulum guale eft BC, 1n
,g,, » fuper:ort[w: conmss,  Itaque hu]w artulx femxd.amem'
eji :p[um latus cirexmdxGum.

DETI-
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- DEFINITIO. XXL

Cylindrus cft, quando reétanguli paralle-
logrammi manente uno latcre eorum, que
circa rectum  angulum, circumduétum  pa-
rallclogrammum - {e ipfum rurfus revolvi-
tur, umde ceperat moveri, circumaflumpta
figara. -

Eluts fi rellansul:m fam/le'uﬂmmmum ABCD, T4B,
circa latus 7" teﬁ:m: AB, circemuvolvatnr, da- XXl
vec iisgram expicat rrvolurzanem appellabitur figu- fg. 16,
ra d. fc‘rt/"m DCFE , cylindrrs, qie quidens tribus
{1 nr[ ciebus cofrmlctvr druabus widrlizet plans cir-
cilazthes DE, @ CF, qeuas lntera AD, BC, de-
Jeribume s ¢ altera curva, ecqie convexay quans
Yaas €D, defevitae, inar coinmne alic:jus rotun-
de. Usde fadon e, m Campanis cvlindrnm ap-
pellaverit ca/,nmm% rotundans.

DEFINITIO XXIL

Axis autem cylindri , cft quicfeens illa
reéta linca, circum quam parallclogrammum
LOH\’CTU[UI

axis cylindri. fz. 16,

'

DEFINITTIO XXIIIL

Bafes vero cylindri funt circuli 4 duobus
adverlis lateribus, que circumaguntur, de-
feripti.

OUaIe: funt civeuli DE, ¢ CF, & latersbus AD, TAB,
BC, oppofitis deferipss, - xxvr, -
DEFI.f3- 16:

J Empe reta AB , in [ipriori figura , dicetwr XXI;’;’ B,
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fg a7t
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DEFINITIO XXIV.'

Similes coni & cylindri funt, quorum &
axcs , & bafium diametri  proportionales
funt.

Efle Euclides [imilitudinems comersum, atque cy-
lindrorsms ab eorums axibus, € bafium dia-
metrss (umit.  Diametrsi enim bafiums indscant conos
© cylindros [ecundum duas-dimenfiones effe imiles,
longitudinem [cilices ac latitudiner; Axes vero eof-
dem [ecundum profunditatem, [en altitudinem fimi=
les effe demonfirant.  Sint enim duo coni ABC,
EFG; ILiem duo cylindri: in conss autens axes AD,
EHA > bafium diametri BC, FG; fimiliter ¢~
in cylindris.  Itague fi fuerit , st axis AD, ad
axem EA, ita BC, diameter bafis ad FG , diame-
trum bafis, dicentur tam coni, quam cylinari [imi-
les imter (e qusa videlicet hac ratione tam fecundnm
longitudinem < latitudinem fimiles [unt, quam f[e-
cindum profunduatem  wt diximus, nempe omics
cornm tres dimenfiones proportionales funt: Vel ets-
am, quin triangula ADB, EHF, ex q1orum re-
volutione defcrpti funt cons , nec mon yretungula
AR, EF, quorum converfiones cylirdros effccerunt,

hac vatione fimilia snter [e erunt.  Cum enim fit ut’

AD, ad EH, 1ta BC, ad FG ; Sit auters ut
BC, ad FG, aita dimidia BD , ad dimidiam
FH: erst quogue wt AD, EH, sta DB, ad HF:
<~ permutando wt AD , ad DB, sta EH, od
HF. Quare tam in triangulis, quam in relangulss
lasera, circum aquales angulos , nempe rellos, pro-
portionalia funt; ac propterea € triangula, € re-
8angula fimilia Smer [e eruns ; Trianguladqui-

cnsy
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dem, b proprevea quod triangula unums anguluns wns b 6. _[5,,1:
angulo habentia 2qualem, ¢ circum aquales angulos
latera proportionalis , aquiangula funs , Cideogue < 5. Joxn]
latera omnia circa angulos aquales habent proporiso-

S
nalia , atque adeo inter [¢ fimilia exsfunt: Reétan-

gula vero, deo quod reliqua duo latera duobus late- d34.prined
ribus AD, DB, [unt equalia , oppofita appofitis, ag
propterea éandem cum his proportsonems habens,

DEFINITIO XXV

Cubus eft figura folida fub fex quadra~
tis cqualibus contenta.

DEFINITIO. XXVL.

. Tetraedrum eft figura folida fub quatuor
triangulis equalibus , & @®quilateris contenta:

DEFINITIO. XXVIL

Oftacdrum eft figura folida fub ofto tri»
angulis ®qualibus, gc ®quilateris contenta.

DEFINITTIO ZXXVIL

_ Dodecaedrum eft figura folida fub duode-
cim pentagonis @qualibus , & @quilateris,
& ®quiangulis contenta.

DEFINITIO. XXIX.

Icofacdrum cft figura folida fub viginti
triangulis xqualibus, & @quilateris contenta.

eLc funt quinque corpora, qua .regularia ves
cantur , quod omnia plana , quibns continen=
e
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" #ur, aqualia [int , aquilatera , < aguiangula, ut

T4B
XXwil.

fz 1.

ex eorum definitionibus conflat. A nonnullis cor-
pors Platonsca dicunsur , propierea qued Plato in
Tymeo quinque munds corpora , qua fimplicia &
Phulofophis nuncupanmtur, nempe Celum , Ignem
Aerem, Agquam, atque Terram, quinquehij%e cor-
porsbus affimilas,

DEFINITIO. XXX

[ Parallelcpipedum eft figura folida fex
figuris quadrilateris , quarum , qua ex ad-
verfo, parallele funt contenta. ]

Eluti [olida ﬁgnra‘campre/:enﬁt fex quadrilateris
ABCD, DEFA, ABGF, FGHE, EDCH,
HCBG , quarum oppofite AC, FH; Iiem DF,
.CG; Iiem AG, DH, [unt parallele , nominantur
parallelepipeda , quafi parallelis planis comprehenfa,
que quid:m plare parallela oppofita, [une € aqua-
lia , & fimilia, < pavallelogramma , ws demeon-
Brabstur propof. 4. bujus lib,

DETFINITTIO. XXXL

[Solida fizura in folida figura dicitur in-
feribt, quanito omnes anguli figure infcri

-tee confbirwniur vel in angulis, vel in latd

ribus , vel denique in planis figure , cul
inferibitur. ]

DEFINITTIO. ZXXXIL

[ Solida fizura folide figure viciflim cir-

- cumferibi- dicitur , quando vel anguli, vel
- latera, vel denique plana figure circum-

fcrip-
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fcripte tangunt omnes angulos figure, cir-
cum quam deferibicur.

INJO7 ¢ff necefle, st anguli interioris Jfigura conflie
tuantur s omnibus vel angulis , vel lateribus,
vel planis exterioris figure, cum interdum figura
exterior pluves, snterdum paucioresangulos consineat,
vel latera , vel plana, quam interior: fed [atis eff
ut omnes angult Sfiaure wircriorss tangans vel aliquos
angulus, el augquor lateray vel dgingue aliguot plas
na exterioris fiyure 5 s wut nul ?wgulm ﬁgur‘
interiorss intatus relinquatur vel alPangulis, vel &
laeribus, el denique 4 planis figura exteriorss,

THEOR 1. PROPOS 1

Reéte linex pars qumﬂam non eft in fub-
jefto plano, quedam vero in fublimi.

It enim, fi fieri potelt, reft® linez AB, pars
uidem AC, in fub)céo plano DE, pars ve-
ro CB, in fublimi, ita ut omnia pun@a partis
AC, in plano DE, jaceant, pun&a vero omnia
partis CB, fupra planum DE, exiftant, vel infra.
Erit igitur in plano DE, ipfi AC, re@z linez
. continua guzdam refta linea in ditcGum pofita,
ncmpe CF.
commune habent fegmentum AC. Quod eft ab-
furdum, ex pronunciatio 10. lib. 3. Re@z igie
tur linez pars quedim non_cft in fubje&o plano,

quzdam vero in fublimi. Quod erat demonftran~
dum.

THEOR. 2. PROPOS. 2

Si dum refte lince fe mutuo fecent, in

uno funt plano. Atque triangulum omne in
uno eft plano.

E&z lincz AB , CD, fe mutuo fecent in E,
& in EB, ED

)
. T ut:

fumptis pun&tis F, & G, xxvL,
2

H»

TAN,
XXV,
fg 3,

Quamobrem duz rc@z AB, AF,

i

T.4B)

ﬁ"; ".



it ad.

b 1 wnd.

c 1, xnd.

iijo-

TAB.
Xxri.
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20r EUCLIDIS GEOMETRIZ.

utcumque, ducatur reéta G, ut fiat triangulum
EFG. 'Dico triangulum EFG, in uno ol pla-
no; Item reftas AB, CD, in uno quoque plano
exiftere. Si enim tranguli EFG, pars quadam,
nimirum EHIG, in piano uno cx ttat, & pars
quadam, nempe reiiqua FHI, in fubiimi, vel
contra, exiftent quoque rectarum EF, GF, par-
tes quidem EH, GI, in uno plano, partes vero
HF, IF, in fublimi, vecl contra quod ficri non
poffe, jam fupra g demonftratum cft. Quod fi
ejufdem trianguli, pars quidem EFIK, in uno
plano credatur.,,xx’c, pars autem GIK, in fubli-
mi, vel contra; crunt cadem ratione re&Garum
EG, FG, partes quidem EX, FI, in uno plano,
.partes vcro KG, ‘(llG, in {ublimi, vel contra. Si
denique cjufdem trianguli pars quidem FHKG,
in uno concedatur efle plano, pars vero EHK,
in fublimi, vecl contra; crunt quoque reétarum
FE, GE, partes quidem FH, g;K, in uno pla-
no, parces autemm HE, KE, in fublimi, vel con-
tra. Quz omn‘a ablurda funt, éut eft dcnon-
ftratum. Quare triangulum EFG, in uno plano
exiftit; eademque oft ratio in omni alio triangulo.

Quia vero, in quo plano cft trianzuium EF G,
in codem exiftunt ¢jus latera EF, EG: In quo
autem funt reéte EF, EG: ¢in eodem funt re-
&z totz CD, AB, nc partes quedam in plano,
partes vero aliz in fublimi dicantur ¢ffe; Erunt
propterea reéte AB, CD, in uno plano, in quo
nimirum trianlum EFG, confiftere demonitra-
vimus. Quocirca {i duz reéz lincz fc mutuo
fecenty in uno funr plano. Atque triangulum
omne in uno clt plano. Quod crat demonftran-
dum.

"THEOR. 3. PROPOS. 3.

Si duo plana fec mutuo fecent, commu-
nis eorum feétio eft linea retta.
Ecent fe mutuo plana AB, CD, fitque com-
munis corum fcétio EF. Dico EF, effe li
. ncam
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neam rcam. Si enim non credatur effe reita,
ducatur in plano AB, rcéta EGF, & in plano
CD, rcéta EHF. Ri@e igiur EGF, EHF,
cum cotdem habeant terminos E, & F, fuperfie
ciemm includent. Quod fieri non poteft , ex 14.
pronunciato 1. lib.  Communis ergo fectio EF,
recta erit linea; Ac proinde fi duo plana fe mu-
tuo fecent, coruin fettio it linea re@a. Quod
erat oftendendum.

Alicer. Sccent fe rurfus plana AB, CD,
fintque termini feltionis communis E, & F, .
puntta, qure conucctantur reéta EF. Si igitur .
rcéta EF , in utroque ptano exiftit, conftat pro~ /
pofitum : Ipfa cuim crt communis fe&io. Si
vero EF, rcéta in neutro corum dicatur effe
tunc fi in alterutro eorum recta ducatur EGF,
concludent ruriis duz reéle EF, EGF, fupere
ficiem, cum ecfdem babeant tesminoy E, & F.
Si denique recta EF, in altero tantum plano effe
credatur, tunc fi in altcro ducatur re&ta EHF ;
includent iterum due reée EF, EHF, fuperfi-
ciem. Quod cit abfirdum. Eft ergo re@ta EF,
in utroque plano AR, CD; atque adeo commu=
nis eoruin cctio cft. -

TIIEOR. 4 PROPOS. 4 ir

Si refta linca relis duabus lincis fe mue
tuo ftcantibus, in communi feétione ad re-
¢tos anguios iniiitat. Hla ducto euam per
ipfas plano ad angulus rettos erit.

E@a linca AB, inSftat duabus re&is CD, _ T4%
o " . XXV1L.

EF, ad rcftos angulos in communi earum ;

feétione B. Dico re@am AB, ad angulos quo- & 5.

?uc retos efle plano, quod per ipfas ducitur,

eu in quo exiftunt. Cum enim fec mutuo fecent

in B; aerunt ipfz in uno plano, quod fit CEDF. g 3. snd

‘Sumantur inter fe zquales re&tz BG, BH; item
reitz B, BK ; ducanturque re@z GK, IH; &
. m

T3

A}
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in codem plano per B, ducatur recta LM, fe-
cans reGtas GK, IH, in punétis L, & M. De-
muttantur quoque ex A, punfto in {iblimi ad
idem planum retz AG, AL, AK, AH, AM,
Al Quoniam igitur latera BG, K}K, trianguli
BGK, lateribus BH, BI, trianguli BHI, ex
big-priwi conftrutione funt zqualia; 6 & anguli quoque
ipfis contgnti GBK, HBli:cum fiut ad verticem
¢ ¢.primi B, oppofiti, ®quales: ¢Erunt bafes GK, HI
e inter fe, & anguli BKG, BIH, inter f: q’uoque’:
zquales.
d15primi  Rurfus dcum anguli KBL, IBM, ad verticem
i B, oppofiti fint zquales; erunt duo anguli KBL,
BKL ; trianguli BKL , duobus angulis 1BM ,
BIM , trianguli BIM , zqualces; Sunt autem &
latera BK, BI, quibus adjacent 2qualia, ex con-
316, primi ftruétione. elgitur & reliqua latera KL, LB,
reliquiswieteribug 1M, MB, ®quaiia crunt.
Przterea cum latera AB, BG, trianguli ABG,
zqualia fint lateribus AB, BH, trianguli ABH,
ex conftructione ; & anguli ipfis contenti ABG,
£ 4.priml ABH , =quales , nempe re@i, ex hypothcfi , fe-
runt & bafes AG, AH, =zquales. Simii argu=~
mento zquales erunt re&z lincz Al, AK.
Amplius quia latera Al, 1H, trianguli AIH,
lateribus AK , KG, trianguli AKG, =zqualia
funt ; & bafis AH, bafi AG, ex ka:tcnus de-
g 8.priml monftratis , gerunt etiam anguli AIH, AKG,
di@is lateribus comprehenfi, zquales.
Itaque :um latera AK, kL, trianguli AKL ,
qualia .unt lateribus Al, 1M, trianguli AIM;
_ .. & anguli ipfis conteni AKL, AIM, =zquales
b4 primi etiam, ut hactenus demonftravimus ; serust quo=
que bafes AL, AM, zquales.
uoniam dconique latera AB, BL, trianguli
ABL , =qualia funt lateribus AB, BM, trian-
guli ABM ; & bafis AL, bafi AM, ex &emon-
i 8.primi ftratis ; ¢ erunt quoque anguli ABL , ABM,
diftis latceibus comprehenfi, zquales ; qui cum
fint deinceps , re&i erunt, ex defin. 10. lib. 1.
Quare reéta AB, re@os angulos efficit cum g-
: a
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&a LM, quz in plano fubjefto ipfam tangit in

B; Eademque ratione oftendctur , re&tam AB, -

cum omnibus re&is , quz in eodem plano ipfam
tangent in B, angulos reftos conftituere, etiam-

fi inter pun&a G, I, & K, H, dufz fint, s
dummodo reétez GI, KH, jungantur; vel certz T4
literz difponantur , ut prius, quemadmodum in XXPu.
hac figura apparct, ubi ezdem funt literz, & ta- f§ G
men LM, non ducitur 4 finiftra in dexteram, ut

in figura quinta, fed 3 fupcriori parte verfus in-
feriorem. Quocirca re@a AB, plano CEDF,

quod per rectas CD, EF | ducitur, ad re&os
angulos erit, ex dcfin. 3. hujus lib. Si re@a

igitur linea re&is duabus lineis & mutuo fecanti-

bus, &c. Quod demonftrandum crat.

THEOR. 5. PROPOS. 5. v

Si reta linca reftis tribus lineis fe mutuo
tangentibus , in communi fettione ad re€tos
angulos infiftat : Ille tres rete in uno funt
plano. )

INﬁﬂat re&ta linea AB, tribus recis lineis BC, T4B;
BD, BE, fe tangentibus in B, ad retos an- XX#iL
los in communi carum feétione, feu ta&u B. f§- 7-
ico tres rc&tas BC, BD, BE, in uno plano
cffe. aCum cnim qualibet duz in uno fintpla- a a. wad,
no, proptereca quod produéte ad partes B, fe
mutuo fecent in B; fint BC, BD, in plano FC;
Et fi fieri poteft , re@a BE, non ponatur in eo-
dem plano, fed in fublimi. “4Quoniam vero duz b s, snd.
re&tz AB, BE, in uno funt plano, cum fe mu- '
tuo fecent in B, fint amhe in-plano AE. Et
%uia ptana FC, AE, fibi mutuo occurrunt in
; neceflario produ@a fe mutuo fecabunt. ¢ Sit © 3 wnd.
ergo eorum communis fe@io re&ta BG. Quia,
vero reta AB, ad angulos re®os ponitur re@is | .
BC, BD; derit propterea & plano FC, per ipfas d 4 wnd,
du@to ad rectos angulos; ac proinde ad rectos =~ -
T 4 ; angy-

s ¢ -°

3
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angulos erit reGtz BG, quz ipfam in B, tangit,
ex defin. 3. hujus lib. ~ Quare recti anguli ABE,
ABG, exiftentes in plano AG, per rectas AB,
‘BE, du®o =quales inter {e crunt, pars & to-
tum. Quod eft abfurdum. Duabus igitur re&is
BC, BD, in uno plano FC, cxiltentibus, non
erit BE , in fublimi, fed in codem cum iplis pla-
no. Quocirca fi recta linea retis tribus lincis fe
:inutuo tangentibus , &c. Quod erat oftenden-
um.

THEOR 6 PROPOS. 6,

Si duz refte lince ecidem plano ad rettos
fint angulos; Parallele crunc ille recte Ii-

nex.

TAB.
XX/,

fi. 8.

i 4 prim!

SInt duz refz linez AB, CD, cidem plano
EF , ad angulos rectos in punctis B, & D.
Dico illas cffe parallclas. Buéa enim recta BD,
in plano EF, erunt ansuli ABD, CDB, redti,
ex defin. 3. hujus lib. Jam in eodem plano EF,
ducatur DG, ad BD, porpendicularis, ponantur-
que zquales AB, DG. Conncctantur  deinde
rez BG, GA, AD. Quoniam igitur latcra
AB, BD, trianguli BAD, ®quaiia funt lateribus
GD, DB, trianguli GDB, x couftru@ione; &
anguli quoquc ipfis contenti ABD, GDB, =qua-
les, nempe reéti; acrunt bafes ®quales AD, GB.
Rutfus quia latera AB, BG, trianzuli ABG, z-
ualia fint lateribus GD, DA, trianguli GDA.

b 8. primi g‘.ﬁ autemn & bafis communis AG, #erunt angu-

d 2.0,

li ABG, GDA, =zquales: Eft autem ABG, re-
Qus, ex defim. 3. bupus lib. lgiur & GDA,
re€tus erit. Quoniam vero ex cadem defin. an~
gulus quoque GDC, reétus eft; erit rea GD,
tribus reétis DB, DA, DC, ad angulos retes.
¢ Quare retz DB, DA, DC, in uno erunt pla-
no , hoc cft ; CD, erit in plano per re@as DB,
DA, du&o: JEft autem AB, in codem plano,

: in

® g

”—s.
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in quo DB, DA. Re&a igitur CD, in eodem

erit cum AB, plano. Quocirca cum anguli in-

terni ABD, tDB, fint recti; eerunt reCtz AB, @28 prind
CD, parallelz. Si duz itaque reétz lince cidem

plano ad reQos fint angulos, &c. Quod erat
demonftrandum.

THEOR. 72 PROPOS. 7. v,

Si dux fint parallele refte line®, in qua-
rum utraque fumpta fint quelibet puncta:
Hlia linca, que ad hec puntta adjungiwr,
in ecodem eft cum parallclis plano.

IN parailelis AB, CD, fumantur utcunque duo - T4B,
pun@a E, & F, qua retta conncétantur EF. XXP2,
Dico reGam EF, in eodem effe plano, in quo, 76 9
per definitionem paralielarum, funt parallciz AB,

CD. Si enim rcéta EF | non concedatur effe

in eodem plano parallelarum, fed extra, {ccet

jam aliud planum fuperficiem paraliclarum per

pun&a E, & F, fitque communis fcctio horum
planorum EGF, aquz retta linea erit. Duw igi- & 3. sond.
tur reétez EF, EGF, cum habcant cofdem ter- '
minos E, & F, fupcrficiem ciaudent. 4Quod bio.pre;
cft abfurdum. Non ergo extra planum parailela- ’
rum AB, CD, crit reéta EF.  §uare {i duz fing
parallcle reétz lincz, in quarum utraque fumnpta

fint quzlibet punéta: Illa linca, qua ad hzc .
punéa adjungitur, in eodem eft cum parallelis

plano. Quod erat q_g@.onﬂrzwum.

THEOR. 8 PROPOS. 8 [y

Si duz fint parallele refte line, quarum
altera ad retos cuidam plano fit angulos ;
& reliqua eidem plano ad retos angulos erit.

SInt parallcle rete AB, CD; fitque CD, pla- 120
no EF, ad angulos rc&tos. Dico & AB, xxma.

Ty cidem fg. 103
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cidem plano EF, effe ad re@os angulos. Dufls
. enim re&a BD, in plano EF, erit per defin. 3.
asg.primi hujus 1ib. angulus CDB, reftus : aSunt autem
duo CDB, ABD, duobus re&is ®quales. Igitur
& ABD, reftus erit. Jam in plano EF, duca-
tur BG , perpendicularis ad BD ; ponanturque
zquales BG, CD. Conjungantur deinde re&tz
DG, GC, CB. Quoniam igitur latera CD, DB,
trianguli CDB, ®qualia funt lateribus GB, BD,
trianguli GBD , ex conftru&ione, & anguli quo-
que 1pfis contenti CDB, GBD, ®quales, mmi-
b 4 gl tum rei: 6 Erunt bafes CB, GD, =zquales ;
Rurfus quia latera CD, DG, trianguli CDG,
zqualia funt lateribus GB, BC, trianguli GBC,
c8.prmi & bafis eft communis CG. ¢Erunt anguli CDG,
‘GBC, di&is lateribus comprehenfi zquales. Eft
autem CDG, reftus ex definitione 3. hujus lib.
Igitur & GBC, rectus crit. Quare re&ta GB,
duabus re&is BD, BC, fe mutuo fecantibus in
B. (Si namque producerentur DB, CB, fecarent
fefe in B, ob angulum CBD,) ad re@os angu-
d 4 wnd. los exiftit; 4 ac proinde ad reftos angulos erit
plano per BD, BC, dutto: Eft autem in hoc
e 7. wnd. codem plano rcéta AB; epropterea quod relte
BD, BC, in eodem funt plano, in quo paral-
lelz AB, CD; cum gun&a B, é, D, exiftant
in parallelis AB, CD. Igitur & GB, re&a re-
&e BA, ad rctos crit angulos ¢x definitione 3.
hujus lib. Quare cum AB, re®a fit ad reCas
f 4. mdo BG, .BD ; ferit quoque Aé, refta ad planum
per BG, BD, dué¢tum, hoc cit, ad planum EF.
Si duz igitur fint pargllcle gtz linez, quarum
altera ad reftos cuidam plano fit angulos : Et
reliqua eidem plano ad retos angulos erit. Quod

erat oftendendum.

au. THEOR 9. PROPOS. o

L Quz eidem refte linex funt parav.ll«.al?'ec,l




.y

LIBER UNDECIMUS. 9

fed non in eodem cum illa plano : Hx
guoque funt inter fe parallele.

Slnt retz AB, CD, ipfi EF, paralliclz; non . qep;
fint_autem in eodem cum EF, plano. Dico xxpm,
AB, CD, parallelas quoque efle. Nam & quo- fg. x1,
Iibet punéto G, rete EF, ad ipfam EF, du-

cantur duz perpendiculares ; GH, quidem in

p'ano parallclarum AB, EF, at GI, iu p'ano
parailelarum CD , EF. Quoniam ijitur EG,

rccta ¢ft ad duas re&tas GH, GI, fe tangentss
mutuo in G ; aerit reéta quoque ad planum p.r 8 4 oud,
ipas GH, GI, duum. Quamobrem cum fi:t
parallcle AB, EF, & EF, fit re®a ad pianu:n

per GH, GI, dutum; & erit quoque AB, ad b 8. sad;
idem planum recta. Similiter cum fint parallciz

CbD, EF, fit autem EF, re&a ad planum per

GH, GI, du@um; ¢ erit etiam Cg, refia ad ¢ 8. ol

_ idem planum ; 4 Atque proinde re&z AB, CD,d 6. wi.

cum reéte fint ad idem planum per GH, GI,
ductum, parailelz erunt. Quz igiturcidem rectz
linez {unt paraliele, fed non in eodem cum ilia
plano, haz ﬂuoque funt inter feparaliclz. Quod
erat demonlitrandum.

THEOR. 10. PROPOS. 10 x

Si duz rete linee fe muiuo taagentes ad
duas reftas fe mutuo rangentes {int paraile-
l#, non autem in eodem plano: Lile an-
gulos ®quales comprehendent.

Int re&z AB, AC, fc tangentes in A, paral- _ T4B
S lelz re&t's DE, DF, fcgtaugemibus in D;;“x’;"’
non fint autem AB, AC, in eodcm plano, in/®* =
quo DE, DF. Dico un.ulos BAC, EDF, ab
ipfis comprehenfos «ffe zquales. Ponantur enim
AB, DE, inter f¢ zquales, & AC, DF, inter
fe, ducanturque redtz BC, EF, BE, AD, CF.

Quoniam igitur AB, DE, panallelz funt & 2=

quales;
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a33.primi quales ; aerunt quoque BE, AD, parailelz &
zquales. Simili argumente parallelz erunt &
zquales CF, AD. Quare cum BE, CF, paral-

b g. wd. lelz & zquales fint eidem AD, & erunt etiam

¢33prmi BE , CF | inter fe paralielz & xquales; ¢ Ac
propterea parallcle & =zquales erunt re&tz BC,
EF. Quia ergo latera A3, AC, trianguli ABC,
zqualia funt lateribus DE, DF, trianguli DEF,
ex conftructionc ; & bafis BC, bafi EF, aqua-

d 8. primi lis , ut modo demonftravimus ; dErunt & anguli
BAC, EDF, diitis latcribus comprehenfi, =~
quales. Si igitur duz re&tz linez {¢ mutuo tan~
gentes, &c. Quod erat oftendendum.

xie PROBL. 1. PROPOS. 1.

A dato punéto in fublimi, ad fubjeétum
planum perpendicularem re€tam lineam du-

cere. -
TAB. SIt 3 pun&to A, in fublimi ad fubjeum pla-
XXVl num BC, ducenda perpendicularis.  Ducatur

fe 13 in plano BC, recta utcunque DE, #ad quam ex
an.prmi A, deducatur perpendicularis AF. SEt m plano
bu.prom BC , per ¥, ad DE, perperdicularis ducatur
cu.prm QH, cad quam cx A, perpendicularis demittatur
Al. Dico AT, efle perpendicularem ad planum
d31.primi fubjeétum BC. 4Dulta enim in plano BC, per
I, ipfi DE, parallela KL, cum DF, ad re&tos
angulos fit duabus FA, FH, ex couftruétione,

4 wnd. e ac proinde recta ad plasum per FA, FH, du-
8. md. tum , ferit quoque KI, ad idem planum per
a-wds FA| FH, du®tum reéta. gQuoniam vero Al,
in eodem eft cum reétis FA, FH, plano, tan-
gitque reétam KI, in I; erit per definitionem 3.

: hujus lib. angulus KIA, reftus; atque adeo Al,
b 4 wd, ad rc&os angulos erit duabus KI, IF. bIgitur
Al, ad planum BC, re@a erit. A dato ergo

pun&o in fublimi, ad fubje@Gum planum perpen-
dicularem re&am lincam duximus. Quod facien=

d erat.
i e PROBL.

Qe
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PROBL 2. PROPOS. 12. mpy

. Dato plano a punfto, quod in illo datum
eft, ad reftos angulos reftam lineam exci-
tare. N

SIt 1 dato pun&to A, in plano BC, ducenda rTu4n,
perpendicularis ad datum planum I;C, aEx Xxvu,
quovis punéto D, in fublimi demittatur ad pla- £g. 14
num BC, perpendicularis DE, quz fi ceciderit a 11 swde
in A, pun&um, factum erit, quod proponitur :

Si vero ceciderit in aliud punétum E ; extenfa

recta per E, & A, 4ducatur per A; ipfi DE, bjs.pried
parallela AF, in plano GH, per DE, EA, du- ’
&o. Dico AF, re©am cfle ad planum datum

BC. Cum enim DE, AF, paraliclz fint; &

DE , refta ad planum BC, ex conitru@ione:

cerit quoque AF, ad idem planum BC, refa. c 8. sud,
Itaque dato plano, a4 punctacquod in illo da-

tum eft, &c. Quod faciendumn erat.

THEOR. 1. PROPOS. 13 g

Dato plano, a punéto, quod in"llo da-
tem eft, dux reftx lince ad reftos angulos
non cxcitabuntur, ad eatdem partes.

SIt datum ‘planum AB. Dico 2 dato cjus pun- T AR
&o C, ad cafdem partes non pofle educi du- XXFil
as perpendiculares ad planum AB. Ducantur f8- 15+
cnim i potcdt fieri, du® perpendiculares CD,
CE, ad planum AB, & per CD, CE, aquz in 2. s,
uno, eodemque plano funt, ducatur planum
FG, fecans planum AB, per re@am lineam GH.
Cum igitur EC, DC, rcéte fint ad planum AB;
erunt per defin. 3. hujus lib. anguli ECG, DCG,
recti, ac proindc zquales pars, & totum. Quod .
eft abfurdum. Dato igitur plano, i pun&o, . . .
quod -in illo datum eft, duz retz linez ad &re- .

os T -t
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€tos angulos non excitabuntur , ad cafdem par-
tes. Quod erat demonftrandum.

Aliter. Ducantur, fi fieri poteft, ex C, ad
planum AB, duz perpendiculares CD, CE..
Cum igitur duz DC, EC, re&tz fint ad idem
planum AB; éerunt ipfz inter fe parallelz, cum

tamen conveniant in puncto C. Quod cft ab-
furdum.

THEOR. 122. PROPOS. 14.

Ad quz plana, eadem reta linea reta
eft ; illa funt parallela.

It reta AB, ad plana CD, EF, rcta. Dico
rallela efle plana CD, EF. Si enim non
credantur efle parallela, produta inter fe cone
venient. Conveniant ad partes C, E, a& faci-
ant commuuem fe@ionem re&tam lineam -GH ;
In qua fumpto«pando utcunque I, ducantur
re¢te 1A, 1B, in planis GCD, GEF. Quiz
igitur AB, re&a ponitur ad plana GCD, GEF,
erunt per defin. 3. hujus lib. duo anguli JAB,
IBA, re@i, in triangulo ABI. #Sed & minores
duotus -rectis funt. Quod eft abfurdam. Igitur
plana CD, EF, produéa nunquam inter fe con=
veniunt. Parallela ergo funt. Ad qua isitur

plama, cadem rc@a linea re@a eft , &c. Quod
crat demonftrandum.

THEOR. 13. PROPOS. 15

Si due reéte linee fe mutuo tangentes,
ad duas reftas fe mutuo tangentes fint pa-
rallelz,, non in eodem conﬁ{%entes plano :
Parallela funt, per que illa ducuntur, plana.

Slnt duz re@z linee AB, AC, fc tangentes in
A, parallelz duabus re@is lineis DK , DFf,
e

LI 3 (g
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fe tangentibus in D, exiftentibusque in'alio cum
villis plano. Dico & plana BC, EF, per ipfas A
du&ta, cflc parallela. Ex A, a enim deducatur qsx. umd;
ad planum EF , perpendicularis AG, occurrens - °
plano EF , in pun@o G. & Dcinde in plano bys.prim
*EF, per G, ducantur GH, GI, ipfis DE, DF,
parallele. Quoniam igitur reez AB , GH,
paraliciz funt ipi DE; serunt & AB, GH, c 9 =i
inter fe paralleiz. 4Ac proinde anguli BAG, 439 primd
AGH, duobus reéis zquales: Eft ae =n AGH,
re@tus cx define 3. hujus lib. Retus ergo erit
& angulus BAG. Simili arjumento concludes,
angulum CAG, rectum cfle. Itaque cum re@a ,
GA, fit rcéta dusbus AB, AC, erc@a quoque © 4 wd;
erit GA, ad planum BC, per ipfas du&um. (kﬁ
autem & refta ad planum EF, ex conftru&ione,
f Igitur paralicla tunt piana BC, EF. Si ergo f 14-mmd,
duz reéte linez 1o mutio tan;entes, & Quod
crat demonftrandum.

S CHOL1ITIU M

Dato plano , per datum punitum quod in eo
non oft, parallelum plusiins ducere,

Datum planam fiz AB | punillumque extra ipfum Tam
Sie C, per gued ducendum fiz plansm plawe AB, Xxrm1.
paraliclum. In plano AB | ducuntur sicunque due fy. 3.
rede DB, DA, ¢ tangentes in D, punéle, a que
ad C, redda ducatar DC. Deinde in plamo BC,
per rectas DB, DC, dufo , fazatur CE, ipfi DB, 31 priml
poraltelse Lt in pline AC | per reflas DA, DC, :
dullo fiar quoque CF, ipfi DA, parallela. Dico
plasam EF, per reclas CE , CF, dultum, paralle
lum cfje plano dito AB. Cum enim due refla
DB, DA, fe tangentes iw D, duabus rellis CE,

CF, [z tungentibus in C , exiflentibufque in alio
cum sllis plane parallele fiut, gparallela eruns plana grg. snd
AL, EF, per spfas ducla, Quod et propofitum, B

“THEOR. '¢

e
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i, THEOR. 14. PROPOS. 16

Si duo plana parallela plano quopiam fe-
centur : communes illorum fectiones fune
parallel®.

TAB. SEccntur plana AB, CD, parallela plano EF,
XXVIL per re¢td EH, GF. Dico communes fe@io-
"f& # nes corum EHs GF, efle lineas parallelas. Si
enim non funt parallele, produ&z inter fe con-
‘ venient, cum fint in plano EF, fecante. Con-
& 1. w4 veniant igitur in punéto I. & Quia crgo tota
reta HEI, in uno eft plano , nimirum in AB,
produéto ; Item tota re¢ta FGI, in uno quoque
cft plano , vidclicet in CD, produéto; conveni-
ent ctiam plana AB, CD, produéta ad I. Quod
cft abfurdum, cum ponantur parallela. Sunt igi-’
tur reétz EH, 4F, parallcles Quare fi duo
plana parallela plano quopiam fecentur, &c

Quod erat demouftrandum.

xij. THEOR. 15. PROPOS. 17.

Si duz refte linee parallelis planis fe-
centur 3 In eafdem rationes fecabuntur.

TAB RE&:e linee AB, CD, fecentur planis paral-
XXV, lelis EF, GH, 1K, in pun&is L, M, N,
f& 5-. O, P, Q Dico eas fecari proportionaliter, hoc
cit, fegmenta earum inter diGta plana intercepta
effe proportionalia, ut quidem LM, ad MN,
ita effe OP, ad PQ. Ducantur enim re¢tz LO,
NQ, in planis EF , IK, & conjungatur rcita
LQ, occurrens plano GH, im R, pun&o, 3
. quo ad pun&a M, P, re&z ducantur RM, RP,
§ 3 und in codem piano GH. sEritque triangulumLNQ,
in uno plano: fimiliter triangulum LOQ, inuno
plano. Quoniam vero plana parallela GH, IK,

b16ms, fecantus plano triangulh LNQ, éerunt commu;
o : ne




LIBER UNDECIMUS. 308

nes fe@iones eorum MR 3 PNQﬁ arallalz. Pang 4
ratione parallel® crunt y . ¢Quam ob ¢ 3, farg
rem erit ut LR, ad RQ, ita LM, ad MN; *®
Ttem ut LR, ad RQ, ita 6P, ad 3 AcC pro=

inde wt LM, ad MN, ita OP, ad PQ. Si igi-

tur duz reéz linez parallelis planis fecentur, &c.
Quod erat demonitrandum. A

THEOR. 6. PROPOS. 18 mvifi

~ Si refta linea plano cuipiam ad reétos fic
angulos : Et omma, que per ipfam, plana
eidem plano ad reftos angulos erunt.

SIt reta AB, ad planum CD, re@a. Dico rab
omuia plana per retam AB, dufla, effe re@a XX¥ul,
ad idem planum CD. Du&um_enim fit per AB, fg. 6.
planum EF, fecans planum CD, per reftam li-

neam FG. Sumpto deinde pun&o H, utcunque

in re®a FG , aducatur in plano EF, ipfi AB, a3:.primi
parallela HI. Quoniam igitur AB, IH, paralle-

lz funt ; & AB, ponitur re@a ad planum CD;

berit quoque IH, ad idem planum CD, re@a: b 8. wdl
ac proinde per defin. 3. hujus lib. ad communem o
feQionem ¥G, porpendicularis. Eadem ratione

omnes linez, quz in plano EF, ipfi AB, du~

centur parallelz , erunt ad planum CD, re&z;

ac proinde per defin. 3. hujus lib. ad communem
fe@tionem FG, perpendiculares.. Quare reGum

erit planum EF, ad planum CD, per defin. 4

hujus lib. Similique argumento oftendentur oms

nia alia ﬂplana per re¢tam AB, du&a ad planum

CD, cflc re®a, Si igitur reéta linea plano cui-

piam ad re@os fit angulos, &c. Quod erat de~
monftrandum.

THEOR. 17. PROPOS. 19. i

Si duo plana fo muwo fecantia , plano
suidam ad reftos fint angulos , communis
L ctlam
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TAB.
xxpil,

fg 7

ettam. illorum feftio ad reétos eidem plano

. . angulos erit.

per lineam re¢tam EF, ad planum GH; re&ta.
teo- tommunem illorum fe&ionem EF, rc&am
oque efle ad idem planum GH. Aut enim
F, ad BF , DF, communes fe&ioncs planorum
AB, CD,. cum plano GH, refa cft, aut nos.

Slnt duo plam AB, CD, fe mutuo fecantia
b

. Si re@a eft EF, ad BF, DF, are&a quoque erit

ad plamum GH, quod per ipfas ducitur.  Si vero

EF, concedatur re€ta ad alteram reftarum BF,

DF , :téntum fit ea re@a ad BF. Quoniam
igitur plamumr AB, ad planum GH, ponitur
retum ; erit EF, qua in plano AB, &d BF,

communem  cjus fe&tionem cum plano GH,,.
-~ ducitur  perpendicularis , ad planum GH | reéta,
© . eXx #. defin. hajus- lib. Idem concludes fi EF,
concedatur rcta ad DF.  Erit enim & tuncEF,

ad plamum GH , reta ex dctin. 4. hujus lib.

-cum perpendicularis ponatur ad DF, communem

bir.prmmi

c g_;-qmi.

fe@ionem plani CD, cum plano GH, ducawr-

ue in plano CD, ad planum GH, ré&o. Si-

enique EF , ad ncutram BF , DF, eflc creda-
tur re®a; sducatur ex F, ia plano AB, ad BF,
commanem cjus feftionem cum plano GH, per-
pendicularis ¥I; Item in plano CD, ad DF,
eomminem ecjus fe@ionem cum plano GH,
perpendicularis FK. Quonfam igitur planum AB,
reftum ponitur ad planum GH, erit é]'uoquc per-
pendicularis 1F, que in plano AB, ad Bl'y com-
mutrem -¢jus fectionem cum plano GH, ducitur,
re@a ‘ad -planum GH, cx 4. dcfin. hujus lib.
Eadem ratione crit K¥F, ad idem planum GH,
re®@a‘; ‘Ac preinde & pur&o F, ad planum GH,
duz perpendiculares funt cxcitatz. Quod fieri
non pofle fupra ¢ demonftratum cft. Quare EF,
retar erit ad planum GH. 8i duo igmur plana

fe mutuo fecantia plano cuidam ad rectos fint

angulos, &c. Quod erat demonftrandum.

" THEOR.




LIBER UNDECIMUS. 350
THEOR. 18 PROPOS. so.

%

Si folidus angulus tribus angulis planis.

contineatur : Ex his duo quiliber ut ut af-
fumpti tertio funt majores.

COntineatur angulus folidus ad A, tribus ane
gulis planis BAC , CAD, DAB. Dico

emnes tres fint zquales, perfpicuum <ft, quofvie
duos majores efle reliquo : Si vero duo tantum
fint xquales, & tertius utrovis minor , conftas

TAB

xxvimn,’
quosiibet duos reliquo efle majores. Si enim J#: &

&uoque quoslibet duos rclé;uo majores «cfle,
?

uod fi unus,. vidclicet BAC, fit maximus, re-
hqui autem five zquales, five inzquales, mani-

feftum etiam eft , quemlibet horum cum meximo .

illo BAC , rxeliquo efle majorem. Dico jam
hoc angulo maximo LAC, majores quoque efle
sugulos duos BAD , DAC. 1n plano enim per
AB, AC, du@> afiat angulus BAE , angulo
BA]S, zqualis ; & rc@a AE , =zqualis refiz,
AD. Deinde in codem plano per E, cxtendatur
re@®a BC , fecans reétas AB, AC, in B, & C;
conjunganturque rectz BD, DC. Quoniam igi»
tur latera AD, AB, tranguli BAD, zqualia
funt lateribus AE, AB, trianguli BAE; & an~
guli quoque ipfis contenti , pcr conftructionem

uales ; 4 erunt bafes BD , BE , =quales.
?&uia vero latera D3, DC, majora funt latere
BC ; fi demantur zqualcs re€tz BD, BE, relin-

a33 priml

b 4. primi
cao.pnms

quetur re¢ta CD', major quam CE. Cum igitur -

latera AD, AC, trianguli DAC, =qualia fint
lateribus AE, AC, trianguli EAC; & bafisCD,
major bafe. CE ; derit angulus CAD , angulo
CAE, major. Additis ergo xqual’bus angulis
BAD, BAE, erunt duo anguli CAD, BAD,
majores: dudbus’ angulis CAE , BAE, hoc eft,
toto anguio BAC , qui maxinus omnium pone-
batur. Ac proinde duo quilibet multo majores
erunt reliquo non maximo. Quociica fi folidus

Va angu-=

dag.prim
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angulus tribus angulis planis contincatur, &e.
Quod erat oftendendum.

nd, THEOR. 19. PROPOS. 2r.

Omnis folidus angulus f{ub minoribus ,
quam quatuor rectis angulis planis conti-
netur.

748 QIt anzulus folidus A, contentus tribus planis
xXPul. S angulis BAC, CAD, DAB. Dico hos tres
fg- 9. angulos minores effe quatuor re&tis. Duéis enim
retis BC, CD, DB, erunt conftituti tres anguli

folidi B, C, D , quorum quilibet fub tribus an-

gulis planis continetur, nempe B, fub CBA ,

ABD, DBC, At C, fub BCA, ACD, DCB:
s20.ud. D, vero fub CDA, ADB, BDC. 4Quoniam
vero duo anguli CBA , ABD, majores fuat

angulo CBD ; fimiliterque duo anguli BCA ,

AéD , majores aungulo BCD ; & duo anguli

CDA, ADB, majores angulo CDB: erunt fex
anguliCBA, ABD, BCA, ACD, CDA, ADB,

tribus angulis CBb, B8CD, CDB, majores.
b3a.grimi & Hi autem tres zquales funt duobus redtis. 1lli
ergo fex duobus rectis erunt majores. Cum igi-

tur fex illi, una cum tribus ad A , zquales fint

fex re@is propter triangula tria BAC, CAD,
c3a.primi DAB, (cfunt enim anguli cujuslibet trianguli
© 7. duobus re@is zquales) fi auferantur fcx illi duo-
bus reétis majorcs , relinquentur tres ad A, foli-

dum angulum conftituentes, quatuor retis mino-

res. Omnis ergo folidus angulus, &c. Quod

erat demonitrandum.

i THEOR. 200 PROPOS. 22

. Si {uerint tres anguli plani, quorum due
ut libet afflumpti reliquo fint majores ; com-
prehendant aytem iplos reéte linee equa}ﬁesg
- erl
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fieri poteft , ut ex lincis ®quales illas reétas
conncétentibus triangulum conflituatur.

Slnt tres anguli plani A, B, C, contenti reftis = TA2.

zqualibus AD, AE, BF, BG, CH, CI, XX»u,
hac tamen lege, ut duo quiiibet reliquo fint ma. fs 1o,
jores. Dico ex tribus reétis DE, FG, HI, quz -
retas illas aquales conncétunt , triangﬁlum pofle
conftitui ; hoc clt, trium reétarum DE, FG,

HI, quaslibet duas reliqua cffe majores. Nam
hoc pofito, acx ipfis triangulum facile conficie- asa.priwt
tur. Quod cnim duz DE, FG, majores fint, -
quam Hl , ita oftendetur. 4 Fiat angulus DAK, baz. peimi
angulo B, zqualis, cadatque primum AK, ad
partes AD, ita ut fiac totus quidam angulus
EAK, ex duobus EAD, DAI?, compofitus ;

uod quidem continget , quando duo anguli

AE, & B, duobas rcétis funt minores. Pona-
tur AK, ipfi AD, zqualis, conneétanturque re-
&=z KD, KE. Quoniam igitur latera AK, AD,
trianguli AK1), ®qualia funt lateribus BF, BG,
trianguli BFG ; & auguli ipfis contenti DAK,
& B, zquales; cerunt & bales KD, FG, zqua- ¢ 4 primi
les. Rurfus quia latera AK, AE, trianguli
AKE, =qualia funt latcribus CH, CI; & angu-
lus EAK, major angulo C, propterca quod duo
anguli DAE, & B, majores ponuntur angue
lo C; derit & bafis EX, major bafe HI : dag primi
efunt autem rcttz ED, DK, majores recta EK. e2o,prami
Igitur multo majores crunt ED, DK, quam

Cum ergo DK, oftenfa fit zqualis reftz

FG; erunt quuc{luc DE, FG, majores quam HI.
Quod eit propofitum. ,

Cadat dcinde AK, in reGum & continuum 4 45
ipfi AE : quod quidem accidet, quando duo an- yyz;.
uli DAE, & B, duobus reétis funt zquales. fig. 11.
onaturque AK, ipfi AD, =zqualis rurfum, &
connettatur re@a KD. fErit, igitur ut prius § 4. prim
KD, ipfi FG, =qualis. gQuoniam vero re&z gao. prom
ED, DK, majores funt re¢ta KE, & KE, =- ‘
qualis eft re@is CH, CI, ex hypothefi, & con-
a V3 ftru@ie-
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. ftructione ; erunt quoque ED, DK, majorcs
. baoprimi duabus CH, CIl: 4 He aut:m m:jores funt,
uam HI. TIgitur multo majeres crunt ED,
K, quam HI. Cum crzo DK, oltenfa fit -
qualis 1pfl FG ; crunt quoque DE, FG, majo-
tes quam HI. Quod cft propofi:um.

48, Cadat poftremo AK, ad partes AE, ita ut
. xxtx. hec angulus totus componatur cx angulis EAD',
fz. 1. DAK, nec re@a fit EAK ; quod demum eveni- .

et, quando duo anguli DAE, & B, duobus
rectis funt majores. Ponaturque rurfum AK,
- ipft AD, =qualis, & ducantur re&te KD, KE.
i 4 prmi i Erit igitur , ut prius, KD, ipli FG, zqualis.
kar.pemt £Quoniam vero duz bE', DK, majores funt
duabus AE, AK, & AE, AK, zquales dusbus
CH, CI, ex hypothefi & conftructione ; eruut
'?uoquc DE, DK, majores quam CH, CI:
lso.primi / Hz autem majores funt, quam HI. Iygituc
multo erunt majores DE, DK, quam HI. Cum
ergo DK, oftenfa fit zquales ipfi- FG 5 erunt
quoque DE, FG’, majores quam HI, quod elt
propofitum, Eodem modo concludeinus DE ,
HI, majores effe, quam FG, fi angulus DAK,
angulo C, fiat zqualis ; Item FG, HI, majo-
res, quam DE, fi angulo C, ad FB, conftitua-
maaprimi tur anvulus =zqualis , &c. mQuare ex tribus
reétis DE ; FG, HI, triangulum conftitui potelt
Si igitur fuerint tres anguli plani, &ec. Quod
demonftrandum erat.

TAB.  Aliter. Sitres anguli A, B, C, funt ®qua-
XXIX. lesj merunt quoque bafes DE, FG, HI, ®zqua-
Sz % les; Ac proinde qualibet duz reliqua majores.
\ D 4 P §i vero duo tantum anguli funt zquales, & tere
o0 4. primi tius minor ; o erunt quoque duz illorum bafcs
pagorimt Zquales,, p & bafis tertii utraque minor: Quare

«furfus qualibet due majores erunt reliqua. Quod

fi unus eorum, nempec A, fit maximus, five

, reliqui B, & C, fint inter fe zquales, five inz-
q14.prfmi Quales ; gerit I‘quoq_uc bafis DE, omnium maxi-
ma %mc DE, FG, majorcs erunt quam HI:

Item, DE , HI, majores quam FG. Dico Jarg
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& re@tas FG, HI, majores efle reéta DE. rFiat rayprini
cenim augulus DAK, zqualis angulo B, pona- ’
turque AK, ipi AD, zqualis. Cadét ergo pun-

éum K, infra DE ; propterea quod pet punéta .
D, K, E, tranfit circumferentia circuli ex A, -

ad intervallum AD, defcripta , ob zqualitatem
reétarum AD, AK, AE. Conne&antur deinde

reete DK, KE. Quoniam igitur duo anguli .

B, & C, majores ponuntur angulo DAE, &

B, zqualis eft angulo DAK, per conftru@io-

nem ; erit angulus C, major reliquo angulo
KAE. Etquia latcra AD, AK, trianguli AKD,
#qualia funt lateribus BF , BG, trianguli BFG;

& anguli ipfis contenti DAK , &‘B, =zquales;

serit bafis DK, bafi FG, ®zqualis. Rurfus quia s 4.prim
latera CH, Cl, trianguli CHI, zqualia funt la-

teribus AK, AE, trianguli AKE, & angulus

C, oftenlus major angulo KAE ;- zerit' & bafis tagprind
ui , major bate KE. Quare cum DK ;. oftenfa '
fit zqualis ipfi FG, crunt FG, HI ;-majores

quam DK, KE. xSed DK, KE, majores funt, uao.primi
quam DE. Igitur multo majores erunt FG
-HI, quam DE. Quod cft propofitum.

PROBL 3 PROPOS. 23  mij

?

J

Ex tribus angulis planis , quorum duo
quomodocunque aliumpt reliquo funt majo-
res, folidum angulum conftituere. Oportet
autem illos tres angulos quatuor re€tis mino-
res efle. ‘ '

Int tres anguli A, B, C, quatuor rcis mi- x;,; 5
nores , hac conditione, ut quilibet’ duo firit fe ';\‘ ’
majores reliquo. Oportet jam ex tribus angulis /*°
A, B, C, angulum folidum conficere , qui ni- . .
mirum contineatut tribus angulis planis, qui dictis
_ tribus anﬁulis fint zquales. Ponantur fex lincz
angulos di®os comprehendentes , nempe AD,
AE, BF, BG, CH, CI, zquales; fubtendan=
‘ V 4 turque
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d 3a-swd. turque bafes DE , FG, HI. aFicri ergo poteft,
ut ex DE, FG, HI, triangulum conftituatur.
Conftituatur ex ~ipfis “igitur triangulum KLM ,
fitque latus KL, re@tz DE ; latus LM, re@z

bsgurt. FG; & latus KM, rez HI, zquale. 4 Deferi-

batur circa triangulum KLM , circulus, cujus
centrum N, 3 quo ducantur re&tz NK, NL,

NM. Eritque quzlibet reétarum angulos planos

comprehendentium, ncmpe AD, AE, &c. major

ualibet du®arum ex centro N. Quod ita often-
ctur. Cadat primo ceatrum N, intra triangue
lum KLM ; quod quidem fict , quando triangu-

Jum cft oxygonium, ut ex coroll. propof. s.

lib. 4. conftat. Si igitur AD, AE, majores non

credantur , quam NK, NL, erunt vel zquales,
vel minores. Sint ergo zquales. Quoniam igitur
latera AD, AE, trianguli ADE, =2qualia (unt

. lateribus NK, NL, trianguli NKL; & bafis DE,

€ 8.priwl bafi KL, =zqualis : cerit angulus A , angulo

. KNL , zqualis. Eodem argumento erit anguius

B, angulo LNM; & angulus C, angulo MNK,
zqualis. Cum igitur tres anguli circa N, zqua-
lIes fint quatuor re&is ex corol. propof. 1g. lib. .
1. erunt quoque tres anguli A, B, C, quatuor
reis zquales. Quod elt abfurdum, ponuntur
enim quatuor re&is minores. Non igitar zqua-
les funt AD, AE, ipfis NK, NL. Dico quod
neque minores. Si enim minores fint AD, AE,
uam NK, NL, abfindantur NO, NP, ipfis
D, AE, =zquales, ducaturque recta OP. Quo-
niam igitur cft ut NK , ad NO, ita NL, ad NP,
cum & antecedentia inter fe, & confcquentia
fint inter fe zqualia ; crunt ‘atcra NK, NL, tri-
& o7 fexe. anZuli NKL , fetta proportionaliter, dac proinde
eag.prim: OP , ipfi KL, parallela erit. e Quarc anguli
: NOP, NPO, angulisNKL, NLK, zquales eruat,

& triangulum NOP, triangulo NKL , z(gxiangu-

f 4. foxe. lum. flgitur erit ut NK, ad KL, ita NO, ad

g¢-quins. OP. Et autem NK, major quam NO. ¢lgi-
tur & KL, hoc eft, DE, quz =zqualis cft ipli
KL, majoc erit, quam OP. Quocirca cum la-
: - o tera
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tera AD, AE, trianguli ADE, fint 2qualia la=~
teribus NO, NP, trianguli NOP, & bafis DE,
major bafe OP, berit & angulus A, major an= hagpried
gulo ONP. Eadem ratione angulus B, angulo
LNM; & angulus C, angulo MNK, major effe
oftendetur. Cum igitur tres anguli ad N, qua-
tuor fint reftis xquales, ex corol propof. 1. -
lib. 1. erunt tres anguli A, B, C, majores qua-
tuor re&is. Quod eft abfurdum , ponuntur enim
quatuor re&is minores. Non igitur minores funt
AD, AE, quam NK, NL; fed neque zquales.
Igitur majores. :

Cadat deinde centram N, in latus LM, quod 7 4p
tum continget, quando triangulum KLM , an- yx/x,
gulum LKM, habuerit re@tum , ut ex eodem fg. 4. °
coraj. propof. 5. lib. 4. manifeftum eft.. Si igi=
tur AD, AE, dicantur efle zquales ipfis NK ,

NL ; erunt quoque BF, BG, =zquales cifdem

NK, NL. Cum ergo NK, zqualis fit ipfi NM;
zquales erunt BF ,- BG, re&z LM : Pofita autem

fuit LM, =zqualis ipfi FG. Igitur BF, BG, =~

quales quoque funt re¢tz FG. iSunt autem & i seiprim
majores BF , BG , quam FG. Quod eft abfur ~

dum. Non igitur zquales funt AD, AE, ipfis
NK, NL. §uod fi AD, AE , minores credans
tur, quam NK, NL; erunt quoque BF , BG,

minores quam NK, NL. Cum ergo NK, @
qualis fit ipi NM ; minores erunt BF , B@&,
quam re&a LM : pofita autem fuit LM, ipfi FG,
®qualis. Igitur BF , BG, minores quoque funt
reta FG. Quod eft abfurdum, 4cum fint ma- Kseprimi
ores. Non ergo minores funt AD, AE, quam .
K, NL; fed neque zquales: Igitur majores..

. Cadat poftremo centrum N, extra triangulum T4B
KLM, infra latus LM, quod demum accidety XXX.
quando angulus LKM , fucrit obtufus, ut ex fg. .
corol. dio propof. §. lib. 4. liquet. Si igitur
dicantur AD, AE, effe zquales ipfis NK , NL; - :
cum & bafis DE, bafi KL , ponatur zqualis ;
derit angulus A, angulo KNL, zqualis. Eadem 1 8. primd
satione angulus C,. angulo KNM , zqualis erit,

Vy Quare

- 3
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Quare totus -angutus LNM , ‘angulis A, & C,

gqualis erit. Scd hi duo majores funt ex hypo-

. thefi , angulo B. Igitur & angulus LNM, an-

ulo B, erit major. Rurfus quia latera NL ,

M, trianguli NLM, zqualia funt lateribus BF,

BG , trianguli BFG, & bafis LM, bafi FG, =-
m8.primi qualis ; mcrit anguius LNM , angulo B, zqua-
lis: Sed & majorem oftendimus effe. Quod eft
abfurdum. Non igitur zquales funt AD, AE,

wplis NK, NL. Quod fi AD, AE, credantut

effe minores, quam NK, NL; fi abfcindantur

NO, NP, ipfis AD, AE, zquales, & ducatur

reta OP, demonltrabitur, ut in primo cafu,

". .. angulus A, major angulo ONP; & eadem ratio-
sa3.primi e angulus C , major angulo KNM. sFiat an-
gulus ONQ, angulo A ; & angulus ONR4 an-

ulo C, zqualis, ponanturque NQ, NR, zqua-

-ipfis AD, AE,. & conune@antur OQ , OR,

eMetque OQ , intra OP, propterea quod per

pun&a O, P, Q, tranfit circumterentia circuli

ex N, ad intervailum NO, deferipta, cum zqua
oap-primi Jos fint re&e NQ, NP, NQ. ¢Quare cum an-
lus PON ; mqualis fit angulo LKN, externus

siterno; erit angulus QON, minor angulo LKN.

Hadem ratiorie - oftendetur angulus NOR , minor

sugulo NKM, fi. ducatur OS, parailela ipti KM.

Cadet enim fimiliter OR, infra OS. Igitur totus
angulus LKM , toto angulo QOR , major erit.
Quoniam vero latera NO , NQ, triabguli NOQ,

ualia funt lateribus AD, AE, trianguli ADE;

- :ﬁt autem & angulus ONQ, angulo A, =qualis,
P 4 primi per conftructionem; p erit , ipfi DE, hoc eft,
ipfi. KL , 2qualis. : Eodem modo erit OR , ipfi

++ v KM, =qualis. Coninexa jam reda QR, cum la-
oo tera KL, KM, trianguli LKM, 2qualia. fint la-

v oooeeribus OQ 6R, trianguli R, & angu-

, fus LKM, major angulo QOR, ut often-
Qa4 priml dimus : ¢ erit bafis LM, hoc et , FG, ma-
jor bafe QR. Quoniam igitur latera BF , BG,

* ! trianguli BFG , =zqualia funt lateribus NQ, NR,
trianguli NQR ; & bafis FG, major bale QR;

rerg
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rerit angulus B, major angulo QNR. Rurfus rag pried
quia ang&lus ONQ, angulo A; & angulus ONR,

angulo C, factus el zéualis, erit angulus totus

QNR, duobus A, & C, zﬂuahs: Sedd A, & C,

majores ponuntur angulo B. Igitur & angulus

QNR, major erit angulo B. Quod eft abfur-

dum, cum B, oftenfus fit major angulo QNR.

Non ergo minores funt AD, AE, quam NK,

NL; fed neque zquales: Igitur majores.

Jam vero, cum re&tz AD, AE, majores fint 71485,
re¢tis NK, NL, ubicunque centrum N, exiftat; xx1x.
poffit re€ta AD, plus quam re&ta NK, quadrato fg. 3, 4
lince T, per lemma annexum, ita ut quadratuth  T48.
reGte Ab , &quale fit quadratis rc&tarum NK , XXX.
& T. sEx centro N, excitetur ad planum cir- fig- 8
culi KLM, perpendicalaris NV, re%tz T, zqua-$ 13-9nd,
lis, conneétanturque re¢tz KV, LV, MV. Quo~ ~
niam igitur NV, reta ¢ft ad planum circuli
KLM, refta quoque eadem erit, ex defin. 3.
hujus lib. ad rectas NK, NL, NM, rac proin- te¢ppnid
de quadratum retz VK , quadraus reftarum ‘
KN, NV, =quale erit. Cum ergo & quadra-
tum re&z AD, =zquale fit ex conftru&ione, cif~
dem quadratis re@tarum KN, NV ; zqualia erunt
inter fe quadrata re®arum VK , & AD. Ac
propterea zquales erunt reétz VK, AD. Rurfus

uia latera VN, NK, trianguli VNK, =zqualia
unt lateribus VN, NL, trianguli VNL; & an~
guli ipfis contenti VNK ', VNL, reti; serit ba- u 4 prind
{is VK, zqualis bafi VL ; Atque eadem ratione
retz VM. Quare tres re@z VK, VL, VM,
zquales funt inter fe: Oftenfa eft autem reSa
VK, zqualis re@z AD. Tres ergo reGz VK,

VL, VM, zquales funt reQz AD, & ob:id,.: -
rectis AE, BF, BG, CH, CI. Quamobrem,
cum latgra VK, VL, trianguli VKL, zqualis .
funt lateribus .AD, AE, trianguli ADE; & bafis 8. pri
KL, bafi DE ;. xerit angulus KVL , angulo Aj 8.l
equalis. Non fecys demonftrabimus, angulum
IVM, angulo B; & angulum KVM, angulo .
G, effe ®qualem. Quare angulus folidus Vo, - . -
- contis
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continetur tribus angulis planis KVL, LVM,
MVK, %ui zéualcs unt datis tribus angulis pla-
nis A, B, C. Ex tribus itaque angulis planis ,
&c. Quod erat faciendum. :

LEMDMA.

Duabus datis reitis lineis inequalibus , smvenire
sd , gue major plus poteft , quam minor.

o pgp QIm date due rele linee inaquales AB, ¢ C,
XXX. - quarum AB, major, oporteatque invenire,
fg. 3 AB, plus poffit guam C. Div:fa- AB, bifariem
« .., in D, defcribatur ex centro D, ¢ intervalle DA,
s1.querte vel DB, femicirculus AEB , asin quo aptetur reita
AE, spfi C, «qualis, jungaturque refta ER. Dico
vellam AB , plus poe quam C, quadrato refla
Ysisemi. EB. b Cum enim angulus E, in (emicirculo reflus
€ 47.priml fit; Cerit quadratum ex AB, equale quadrasis AE
EB 3 atque sdcirco AB-, plus poterst quam AE,
boc eft , quam C, quadrato recie EB. Quod eff

propefitum.
v, _THEOR. 21. PROPOS. 24

* " 8i folidum parallelis planis contineatur;
adverfa illius plana, parallelogramma funt
fimilia &. zqualia.

TAD. ,SIt parallclepipedum ABEF , (de hoc enim in-
XXIX, M telligenda eft propofitio) contentum juxra
Fg. 5. defin. 30. hujus lib. fex figuris quadrilateris AC,
. CF, FH, HA, AF, BE, quarum adverfe que-
libet fint parallelez. Dico quazvis oppofita plana
efle parallelogramma fimilia, & =zqualia. Cum
. enim parallela plana 'BG , CF, fecemtur plano
41624, AC; aErunt communes fe@iones AB, CD,

paral-

. .7
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llelz. Similiter cum plana parallela AF,

EE‘, fecentur plano AC; erunt communes fe@io-

nes AD, BC, parallelz. Ac proinde parallelo-
- grammum eft figura quadrilatera ABCD. Non

aliter oftendemus, reliquas figuras quadrilateras

efle parallelogramma. Dico jam oppofita paral-
lelogramma efle fimilia, & zqualia. Cum enim

re&tz AB, BH, parallelz fint re&is DC, CE,

& non in eodem plano, fed in oppofitis ; 6erunt bio.swd,
anguli ABH , DCE , zquales ; codemque argu-

mento reliqui anguli parallelogrammi BG, z&ua—

les erunt rcliquis angulis_parallelogrammi CF. = .
¢ Quoniam vero AB, ipfi DC, in parallelogram- ¢34 primi
mo AC; & BH, ipfi CE, iu parallelogrammo

BE, =xqualis ¢ft ; crit ut AB, ad BH, ita DC,

ad CE.  Ac propterca ut BH, ad HG; ita CE,

ad EF, &c. cadem de caufa: Erunt latera paral- -~
-lelogrammorum BG , CF, circa angulos zqua-

les , proportionalia ; ac proinde parallelogramma

ipfa fimilia. Duc’tés jam diamctrisBﬁH, DE;.,

dcum latera AB, BH, trianguli ABH , zqualia dg¢.srimi
fint lateribus Dd, CE, trianguli DCE; egt an- e’,:’::
gulus ABH, angulo DCE, aqualis, ut oftenfum

eft, ferunt wriangula ABH, DCE, zqualia inter § 4. prowé
fe. g Quare cum triangula ABH, DC%,, dimidia g4 primi
fint parallclogrammorum BG , CF , inter fe z-

qualia. Similiter demonftrabimus fimilia & zqua-

lia efle parallclogramma oppofita AC, GE; &

AF , BE. Si folidum ergo parallelis planis con-

tineatur , adverfa illius plana, parallelogramma

funt fimilia , & zqualia, &c. Quod erat de-
monftrandum.

THEOR. 22. PROPOS. 25

8i folidum pafallelepipedum plano fecetur
adverfis planis parallelo : Erit quemadmodum
bafis ad bafim, ita folidum ad folidum. .
SEcctur parallelepipedum ABCD, plano EF, 748

parallelo oppofitis planis AD , B_’C. Dico ut Xxx.
‘ t fis 3
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eft bafis AG, ad bifin BG, ita efle folidum
AEFD, ad folidum BEFC. Intelligatur enim

* parallelepipedum ABCD, produétum in utramque

824 9nd.

b36.primi
[ 19"‘”1

dag. wrid.

partem quantumlibet , fumanturque in AB, pro-
tracta quotcunque retz AK, KL, ipfi AE; &
quotcunque re¢tz BM, MN, NO, ipfi EB, z-
quales. cinde per punéta K, L, M, N, O,
ducantur plangs KP, 1.Q, MR, NS, OT, pa-
raliela planis AD, EF, BC, per fcholium pro-
pof. 15. hujus lib. Quoniam igitur folidum
AEFD, continetur planis parallelis ex hypothefi;
iptum parallelepipedum erit, ex dcfinitione , aha-
b.bitque plana oppofita, parallelogramma fimilia,
& =qualia. Eodem modo erunt parallclepipeda
AKPD , KLQP, EBCF, BMRC, MNSR,
MOTS, ELQF, EOTF ; habebuntque plana op-
pofita , parailelogramma fimilia , & zqualia.
¥ Quoniamn vero paraliclogramma AG, KV, LX,
cum fint {uper =zquales bafes AE, AK, KL,
aqualia funt ; & fimilia quoque ¢cum anguli u-
nius fint &quales angulis aliorum, & latera circa
angulos unius =zqualia lateribus circa angulos
ahorum, ideoque ‘groportionalia. Eademque ra-
tione =zqualia & fimilia funt paratlelogramma
AY, KZ, La. Cum igitur &qualia quoque
fint, & fimilia parallelogramma AD, KP, LQ:
Erunt tria plana AG, AY, AD, folidi AEFL,
aqualia, & fimilia tribus planis KV, KZ, KP,
foiidi AKPD , & tribus planis LX, La, LQ,
folidi KLQP: «Sunt autem tria in unoquoquc
folido zqualia, & fimilia tribus reliquis oppofit's
in codein, nempe AG, ipli ZF ; & AY, ipfi
VI'; & AD, ipfi EF, &c. lgitur per defin
10. hujus lib. xquaiia funt folida AEFD ,

-AKPD ; KLQP. Eodem argumento «jualia

oftendeutur  folida EBCF , BMRC , MNSR ,,

NOTS. Quare quamn tnultiplex cit bafis LG,
batis AG, ram multiplex crit folidum LEFQ,
folidi AEFD. Et quam multiplex cft bafis OG,
batis BG., tam muldplex erit folidum OEFT,
‘folidi BEFC. Quoniam vero fi batis LG, (mul-

tiplex
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tiplex bafis AG , primz magnitudinis, ) "zqualis
B OG, (multiplici bafis BG , )fec?mdg
magnitudinis, ) @quale quoque eft folidum LEFQ,
(muitiplex folidi AEFD, tertiz magnitudinis
folido OEFT, (multiplici folidi BEFC, quartz
magnitudinis,) propterea quod bafibus LG, OG;
zqualibus exiftentibus ; zqualia quoque funt &
fimilia fex parallelogramma folidi LEFQ, fex
parallclogrammis folidi OEFT : Si autem bafis
major elt bafe , folidum quoque folido majus .. . =
eft; & fi minor , minus* in quacunque hoc fiat
multiplicatione: Erit per defin. 6. lib. 5. ut bafis
AG, prima magnitudo, ad bafin BG, fecundam
_ magnitudinem , ita folidum AEFD , tertix mag-

nitudo , ad folidum BEFC , quartam magnitude- -,
nem. Eadem ratione demonftrabitur cffe folidum -
ad folidum , ut eft bafis DX , ad bafim CY, &
ut bafis AY , ad bufin BY , & ut bafis DG, ad
bafin, CG. S§i folidum igiur parallelepipedum
piano fecetur, &c. Quod crat oftendendum.”

PROBL 4 PROPOS. 26 i

Ad datam rectam lincam , ejufque pun-
&um angulum folidum conltitucre folido an-
gulo dato ®qualem.

It ad pun@um A, in data reta AB, confli- T8
tuendus angulus foli‘us zqualis angulo foli~ XXX.
do C, contento tribus angulis planis DCE ), fg. 4
DCF, FCE, non in codem plano cxiftentibus.
2 Ducatur ¢x F, ad planum per CD, CE, du~ a1r.med
&um perpendicularis FG , connetanturque refe
DF, DG, EF, EGD, CGﬁ. Deinde abfcit}c}aAuru
AH, =zqualis ipli CD, #fintque anguius s bag.
angulo DCE, =zqualis; & rc-c‘f]ta Al rette CE, 3.rimd ‘
zqualis. Rurfus in plano per AH, Al, du&to
conftituatur  angulus HAL ,  zqualis. anguto
DCG , ‘qui in-plavo per CH; CE, duéto exifti;
& re@ta AL, reéte CG, zqualis. ¢Ex L, ve- cia.m2,
‘ o

-
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ro ad planum, in quo funt tres AH, AL, AI,
erigatur perpendicularis LK, quz ipfi FG, =qua-
Jis ponatur , & conjungatur re¢ta KA. Dico
angulum folidum A , contentum tribus angulis
HAl, HAK, KAI, zqualem effe dato angulo
folido C. Counnexis enim rectis HK , HL, IK,
IL ; cum latera AH, AL, trianguli AHL, =-
ualia fint lateribus CD, CG, trianguli CDG,
anguli HAL, DCG, z%uélcs, per conftru&io-
d 4 primi nem ; 4 Erunt bafes HL, , » &quales. Rurfus
uia ablatis angulis azqualibus HAL , DCG,
ab zqualibus HAI, DCE, reliqui zquales funt
LAl, GCE : Cum igitur & latera AL, AI,
trianguli ALI, =qualia fint lateribus CG, CE,
e 4.primi trianguli CGE , per conftru&ionem ; e zquales
uoque erunt LI, GE. Quia igitur latera LH,
K, zqualia funt lateribus GD , GF; & angu-
li, HLK , DGF, re&i ex defin. 3. hujus lib.
f 4 primi ferunt & bafes HK , DF, zquales. Quare cum
& latera AH, AK, trianguii AHK, fint zqua-
lia latcribus » CF, trianguli CDF , ex con-
firuétione, (cum emim AL, iK, latera lateribus
CG, GF, =zqualia fint ex conftru@ione, com-
prehendantque angulos zquales, nimirum rectos,
g 4 primi €X dcfin. 3, hujus lib. gerunt bafes AK, CF,
b 8. primi 2qualcs.) b Erunt quoque.anguli HAK , DCF,
zquales. Denique quia latera L1, LK, fum
zquaiialateribus GE, GF, & anguli ILK, EGF,
i 4 primireti cx difin. 3. hujus lib. ¢ Erunt bafes 1K,
EF, zquales : Cum igitur & latera AI, AK,
trianguli AIK, lateribus CE, CF, trianguliCEF,
&8 grimi fint zqualia ex conitructione ; 4erunt quoque
anguli (IAK, ECF, zquales. Sunt ergo tres an-
guli plani HAI, HAK, KAI, folidum angulum
A, componentes , zquales tribus angulis planis
DCE, DCF, FCE, angulum folidum C, compo-
nentibus. Atqueproinde folidus angulus A, folido
angulo C, zqualis. Ad datam itaque rectam li-
neam, ejufque punétum, angulum folidum con-
fituimus folido angulo dato zqualem. Quod

erat faciendum.
PROBL.

)
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PROBL. 5. PROPOS. 2722 it

A Data rcfta linea, dato folido parallele-
pipedo fimile & fimiliter pofitum folidum
parallelepipedum defcribere.

Slt i data re®a AB, defcribendum parallelepi= 74X
pedum f(imile, fimilitcrque poficum paralicle- XXX.

pipedo CD. sFiat ad reGtam AB, ejulque pun- fi§ §5-
&um A, angulus folidus =qualis angulo folido 86, %ud,
C, ita ut tres anguli plani HAIL, IAB, BAH, :
zquales fint tribus angulis planis , ECG, GCF,
FCE. Deinde ut cft CF, ad CG, éfic fiat AB, pia. stas)
ad Al, & ut CG, ad CE, ita Al, ad AH, erit- ‘
gue ex zquo, ut CF, ad CE, ita AB, ad AH.

oft h&c, perficiatur parallelepipedum AK, com-
pletis nimirum parallclogrammis BH, HI, 1B,
& per I, B, H. du¢is planis IK, BK, HK,

uz Barallela fint paraliclogrammis BH, HI,

B ico parallelcpipedum AK , parallelepipedo
CD, fimile effe fimiliterque pofitum. Cum enim .
anguli BAH, FCE, fint ®quales, & latera circa
ipfos proportionalia, nempe ut BA, ad AH, ita

C, ad CE, ex conftru&ione, erunt paraliclo-

ramma HB, EF, fimilia, fimiliterque pofita.

adem ratione fimilia crunt, fimiliterque pofita
parallelogramma HI, EG, & 1B, GF. Tra
igitur plana BH, HI, 1B, folidi AK, fimilia
funt, fimilitcrque’ pofita tribus planis FE, EG,
GF , folidi CB. ¢Sunt autem tria cujuslibet =« cag4. snd.
qualia & fimilia tribus rcliquis oppofitis. Quare
{ex plana folidi AK, fimilia funt, fimiliterque
pofita fix planis folidi CD: Ac proinde ex dcfin.
9. hujus lib. fimilia funt, fimilitctque pofita foli-
da AK, CD. A data ergo rcéta linea dato folis
do_parallelepipedum fimile, & fimiliter pofitum
deferipfimus. Quod crat faciendum.

X ‘THEOR,

i
1
|
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xijp THEOR. 230 PROPOS. 28

Si_folidum parallclepipedum plano fecetur
per diagonios adverforum planorum : Bifari-
am fecabitur folidum ab ipfo plano.

TA4B. SIt parallelepipedum AB, in quo plana oppofita

XXX, fint AH, EB, quorum diagonii, feu diame~

fe. 6. tri, fint retz lineze CG , DF. Quoniam igitur

434 prim vtraque €D, GF, parallela eft, ¢ & zgualis ipfi

b 9. xnd. AE, cum fint parallelogramma CE, GE; & erunt

c33.primi & inter fe parallelz, ‘& zquales CD, GF. sAc

proindc, quz ipfas conjungunt CG, DF, pa-

rallelz erunt & zquales, idecque in uno plano.

Dicoplanum, quodperCG, DE‘, ducitur, fecare

d 24 wvd. bifariam parailelepipedum AB. 4Cum enym pla-

na AH, EB, fint parallelogramma zqualia, &

fimilia ; erunt dimidia, nimirum trianguia AGC,

GCH; EFD, FDB, zqualia inter fe: funt au-

tcm & latcra circa angulos zquales GAC, CHG,

¢ g fexs. FED, DBF, proportionalia. e lgitur fimilia quo=-

f 34 wnd, que crunt dicta trisngula. fCum igitur & paral-

lelogrammuir AF, zqua'e fit & fim'le parallelo-

grammo CB; & AD, ipfi GB; & CK, commu-

ne: Eruat duo triangula AGC, EFD, & paral-

leloggamma AY, AD, CF, prilinwis ACGFED,

®qualia & fimiiia duobus triangulis HCG, BDF,

& parallelogramm’s CB , BG, CF, prifmatis

HGCDBF, proptereaque pritinata zqualia erunt,

ex ddfin. 10. hujus lib. Quz cum componant

: parallelepipedum AB, fe@um erit parallelepipe-

dum A B, birariam. Itaque fi folidum parallclepis

pedum plano fecetur, &c. Quod erat demon-
ftrandum.

xxix:“TH EOR. 2¢. PROPOS. 29
Solida parallelepipeda fupet eandem bafin

conftituta, & in eadem altitudine , quorum
. ' 1=
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infitentes lincz in iifdem collocantur rectis
lincis , func inter fe aquaiia. '

SUpcr bafin AB, in cadem altitudine, hoc eft, 745,
inter eadem plana paralicla, fint conflituta xxx, ~
duo paratlclepipeda ACDE ; AFGE , quotufn fg. 7,
infiftentes linexe ¢x quatuor angulis balis exeuntes

in iildem collocenctur lineis , nempe Al, AK

EL, EM, in retta IM; & HC, HF, BD, BG,
in_reta CG. Dico parallclepipeda AdDE y . .
AFGE, cfle inter fe zqualia. aCum enim £- 4 35.frimi
qualia fint parallelogramma AL , AM, fuper = °
eadem bafi AE, & in eitdem parallelis conftituta; =~ -~
erunt, ablato communi trapezio AELK, zqualia

quoque triangula AIK, ELM. éQuoniam vero bg4.prim
omnia latera crianguli AIK, zqualia funt omui-

bus lateribus trianguli HCF ; erit triangulum

AIK, triangulo HCF, aquiangulum, & =zquale,

perea, qu incollario 8. propof. lib. 1. oftendimus; -

¢ Ac propterea latera circa zquales angulos habebunt ¢ 4. fix:
proportionalia , idcoque inter fe crunt fimilia.

Eadem ratione triangulum ELM, triangulo BDG,

&Zquale erif & fi nile. 4 Rurfus parallelogrammum ¢,4. 1
AC, =zquale eft & fimile paralielogrammo ED ;

& eadem ration: parallelogrammum AF a-
rallclogrammo EG : eSed & IF, iphi LG , e30.:

tH

* zquale ¢t cum bafes 1K, LM, fint zqua-

les. (fNam cum reé¢tz , IL, KM, zquales fint f..,
ipi AE, erunt quoque inter fe zquales : quare '
communi dempta KL, zquales erunt IK, LM.

Erunt ergo omnia piana prifmatis Alf(FCH,
#qualia & fimiia omnibus planis prifinatis
ELMGDB. Igitur ¢x defin. 10. hujus lib. zqua-

lia esunt difka prifnata; JAc propterea addito
communi folido AHFKLDBE , =zqualia fient
parallelepipeda fuper candem bafin, &c. Quod

erat demouftrandum. ,

X2  THEOR
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ax THEOR. 25. PROPOS. 30.

Solida parallelepipeda fuper eandem bafin
conftituta, & in eadem alttudine, quorum
infiftentes linez non in iifdem collocantur
rettis lineis : inter fe funt zqualia.

748, QUper bafin AB, in eadem altitudine, hoc eft,
XXXI. inter eadem plana parallcla, fint conftitura
fg- 1. parallelepipeda AIDK, AMFK, quorum infiften=

tes lince ex quatuor anzulis bafis exeuntes AC,
. AE, KG, KL, HI, HM, BD, BF, nonfint in
eifdem re&is , hoc eft, ncque él, GD, protra-
= &z tranfeant per punéta M, E, F, L, neque
CG, ID, productz &c. Dico parallelepipeda
AIDK, A,MFK, cffe zqualia. Cum enim plana
*CD, EF, oppofita bafi AB, fint in codem pla~
no, ob eandem altitudinem parallelepipedorum;
roducantur in eo plano re&tz CG, 1D, quarum
G, fecet EM, LF, protracte in pun&is N,
O; Et ID, ecatdem in punéis P, Q;. adjungan-
¢ 34primi turque re@tz AN, KO, HP, BQ. 4Quia igitur
' rectz PQ, MF, funt zquales , cum opponantur
in parallelogrammo FP; & MF, ipfi HB, eft
Zqualis ; erunt & PQ, HB, #quales: Sunt au-
tem & parallele , propter  parallelogrammum
b33.primi HIDB. ¢lgitur & HP, BQ, parallelz fune &
zquales , ideoque parallelogrammum eft HPQB.
Eadem ratione parallelogramma crunt HPNA ,
ANOK, KOQB: Eftautem & parallclogrammum
NOQP. Igitur parallelepipedum eft APQK.
c19.aad. ¢ Quamobrem parallelepipedum AIDK , =zquale
eft paralleiepipedo APQK, cum utriufque eadem
fit bafis AB, & infiftentes linez funt in redtis
eifdem CO, 1Q. Eodem modo eidem paralicle-
pidedo APQK , =zquale erit paralielepipedum
AMFK , quum utriufque eadem fit bafis AB, &
infiftentes linez fint in re@is cifdem NM, OF.
Quare parallclepipeda AIDK, AMFK, inu‘:_r fe
un
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funt zqualia. Solida igitur parallclepipeda fuper
candem bafim, &c. Quod erat demonftrandum.

THEOR. 266 PROPOS. gr, s

xxxijs

Solida parallclepipeda fuper ®quales bafes
conftituta, & in cadem altitudine ; zqualia
funt inter fe.

SUper zquales bafes AB, CD, in eadem altitu= TN
 dine fint conltituta paraliclepipeda AEFG , XXX1I,
CHIK. Dico hzc parallelcpipeda effe zqualia fi§: 3
inter fe. Sint - enim primum infiftentes line®
AM, GN, LE, BF, ad bafin AB; & infiftentes
CP, KQ, OH, DI, ad bafin CD, perpendicula=
res. Quo pofito, cruut omnes dite perpendicu-
lares inter fc ®quales , propter eandcm parallele~
pipedorum altitudinem. Producatur CK, in re-
¢tum, fitque KR, =zqualis ipfi LB, & fiat angu-
lus RKS, in piano OK, extcenfo zqualis angulo .
BLA, ponaturque KS, zqualis ipfi LA; & per- ..
ficiatur parallelogrammum KT, fuper quod ad
altitudinem perpendicularis KQ, conitruatur pas
raliclepipedum  QSTV. Quoniam igitur latera
KR, KS, =quaiia funt lateribus LB, LA, &
anguli RKS , BLA, =zquales; erunt parallclo-
gramma KT, LG, =®qualia & fimilia ; Rurfus

uia latera KQ , KS, zqualia funt lateribus LE,

A, & anguli QKS, ELA, re&i, per defin. 3.
hujus lib. eo quod KQ, LE, rectz ponantur
ad plana KT, LG, erunt & parallelogramms
QS, EA, zqualia & fimilia. Eodem modo cum
latera KR, KQ, ®qualia fint lateribus LB, LE,
& anguli QKR , ELB, re&i, ex eadem defin. 3.
hujus lib. erunt guoque arallelogramma KV,
LF, zqualia & fimilia. auare cum tria plana, .
KT, QS , KV, parallelepipedi QSTV, zqualis
fint & fimilia, tribus planis LG, EA, LF, pa-
rallelepipedi AEFG, étam autem illa, quam hac b.ag, gud,
aqualia fint & fimilia tribus reliquis oppofitis.

X 3 Erunt,
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Erunt, ‘per defin. ro, hujus lib. parallelepipeda
QSTV, EAGF, inter fe 2qualia.
Conveniant rete DK, TS, produéz in d, &
I(%, XY, in e, compleaturque paraliclepipedum
© QdgV, Item HI, bV, protrate conveniant in
3; & OD. gR, in Z, perficiaturque parallclepi-
pedum IKRa. Quoniam igitur parallelepipeda
QSTV, QigV, eandem habent bafin KV , funt-
que in eadem altitudine, nempe inter eadem pla-
na paralfela KV, dX, & infiltentes iplorum linez
KS, Kd, RT, Rg, QY, Qe, VX, Vb, collo-
c19.wnd: Cantur in cifdem reétis dT , eX, cipfa inter fe

-+ ..zqualia erunt. E@& autem parallclepipedum

QSTV, paraliclepipedo EAGF , zquale : Igitur

eidem parallelepipcdo EAGF , zquale crit paral-

- lelepipedum QdgV.

d35 primi - 4 Quoniam vero parallelogramma KT , Kg,
ualia funt inter fe; & KT, zquale eft ipfi

Z‘}}, erit & Kg, ipi LG, hoc ett, ipfi CD,

zqlale; cum bafes LG, CD, ponantur quales.

e 7. quint. ¢Quare erit, ut CD, ad DR, ita Kg, ad DR:
t autem CD, bafis ad bafin DR, ita eft foli-

dum CHIK, ad folidum KlaR ; cum parallele-
pipedum CHaR , fecetur plano IK , planis op-
ofitis CH, aR, parallelo. Et eadem ratione ut

g, ad DR, ita eft folidum QdgV, ad folidum
IKRa ; cum & parallelepipedum Idga, fecetur

g9.quw, planoKV, oppofitis planis Da, db, parallelo. g Igi-

: tur zqualia erunt parallelepipeda CHIK , QdgV,

cum eandem habeant proportionem ad idem foli-

dum IKRa, nimirum candem, quam habent ba-

fes ®quales CD, Kg, ad eandem bafin DR.

Quare cum parallelepipedum QdgV, fit oftenfum

#quale paraliclepipedo AEFG ; zqualia_quoque

erunt parallelepipeda AEFG, CHIK. Quod eft
propofitum. ‘

T4 SMt jam neque infittentes linee AM , GN,
xxx1. LE, BE, ad bain AB, neque CP, KQ, OH,
{5_ 3. DI, ad bafin CD, perpendiculares: 4Et 8 pun-

siawd. &is E, F, M, N, demittantur ER, F§, MT,
NV, ad planum , i quo bafis AB, pcrpcl?dicu-
. aces;
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lares ; Item & punétis, H, I, P, Q, ad planum,
in quo bafis, CD, perpendiculares HX, IY,
PZ, Qa. Erunt autem omnes hz perpendicula-
res inter fe zquales, cum fint altitudines dicto-
rum parallelepipedorum =zquales. Ducantur re-
&z RS, SV, VT, TR: ltem reétz XY, Ya,
aZ, ZX, ut fiant parallelepipeda ETVF, HZal, -
que cum fint cjuidem altitudinis , habeantque
infitentes lineas perpendiculares , erunt inter fe

zqualia, ut oftenfum cit. sSed parallelepipedum i ap. WA?
ETVF, =zquale elt paraliclepipedo AEFG, cum 3o. wnd,

hoc eandem cum ilio habeat bafin EN, eandem=
que altitudinem ; Er parallelepipedum HZal , -
quale eft eadem ratione paraliclepipedo CHIK;
cum hoc eandem cumn illo bafin HQ, eandem-
que altitudinem poflideat. Igitur & inter fe =-
?ualia funt parallclepipeda AEFG , CHIK.
d

emque oftendetur, fi unius paraiielepipedi infi- . .

ftentes lincz fint perpendiculares ad bafin, alterius
vero non. Quocirca folida parallelepipeda fupet
mquales bafes conftituta, &c. Quod demons
firandum erat. :

§ CHOLI1IU M

Solida parailelepipedn aqualia (Mper 2quales bafes,
in eadem [unt altitudine.  Et parallelepipeds aqualia
n eadem aliiudine [uper aquales fums bofes, finon
habuerint eandem bafin.

Si enim snwim altero credatar altins, fi ab eo ab-
Jeindatsur parallelepipedum in eadems cxm altero alsi-
sndine p ﬁgnt equalia abfiiffum , &5 alteriom. Cum P
ergo §5' sotwm penatur wquale alteri 3 aquale eris
abfciffam toti, g:“d eft abfurdum,

%::d JSi in cadem fins altisudine , § bafis unigs
sredaiur major bafe alierius , fi ab ea. abfcindasnr
bafis equalis alsers , &9 jl;,per abfeiffam inrelligatny
parallciepipedum cjufdom absisadinis , demonfirabimns
codem modo parstém toti effe aqmalems. Qued cff ab-

Jurdam. ,

31.xud,
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xmdij;, THEOR. 27. PROPOS. 32.

Solida parallelepipeda fub eadem altitu-
dine , inter fe funt, uc bafes.

TAB. SInt duo parallelepipeda ABCD, EFGH, ejuf
XXXt dem altitudinis fuper bafes AB, EF. Dico
ft 4 cfle folidum ab folidum, ut eft bafis ad bafin.
a4y primt a Super reftam enim EK, conftruatur parallclo-
grammum IK, zquale parallelogrammo AB, in
angulo IEK, qui fit 2qualis angulo ENF. Con-
ftituent autem parallelogramma EF , 1K, totum
parallelogrammum unum FI, vt in 45. propof.
-lib. 1. demonftratum eft. Si igitur aiia plana
parallelepipedi  EFGH, producantur ad partes
EG, perficiaturque totum unum parallelepipedum
831.wd. IFLH ; secrunt parallelepipeda ABCD , IKLM,
&qualia, cum habeant zquales bafes, per con-
firu&ionem AB, IK, & eandem altitudinem, ex
b 7. quins. hypothefi. 4 Quare erit ut folidum IKLM, ad
folidum EFGH , ita folidum ABCD , ad idem
cag.unde folidum EFGH: ¢Eft autem folidum IKLM,
ad folidum EFGH, ut bafis IK, hoc eft, illi
zqualis bafis AB, ad bafiu EF. Igitur & foli-
dum ABCD, erit ad folidum EFGH, ut bafis AB,
ad bafin EF. Solida ergo parallelepipeda fub ea-
dem altitudine inter fe funt , ut bafes. Quod
erat demonftrandum.

yzai. THEOR. 28, PROPOS. 33.

Similia folida parallelepipeda , inter fe
funt in triplicata ratione homologorum la-
terum. ,

TAB. SInt fimilia parallelepipeda ABCD , FEGH, fu-
XXX, per bafes fimiles AB, EF, in .quibus latera
fz. 5. homologa fint” Al , EK. Dico. proportionem

pasallelepipedi ABCD, ad parallelepipedum EFG%{
- ’ efle
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.efle triplicatam proportionis laterum homologo-
rum Al, EK. Producatur enim AIl, ad L,
& fit IL, =qualis ipfi EK, vel GR; Item DI,
ad M, & fit IM, ®qualis ipfi HK, vel GO}
Item BI, ad N, & fit IN, =qualis ipfi KF, vel
GS. Deinde completis parallelogrammis LM ,

LN, IT , perficiatur parailelepipedum TXIV, -

Quoniam vero latera 1L, IM, ®qualia funt la-
teribus GR, GO ; & anguli contenti zquales ,
cum angulus LIM, fit zqualis angulo AID,
aqui ob fimilitudinem parallelepipedorum zqualis
cit angulo EKH, feu RGO ; ecrunt paraiicloe
gramma 1X, GF, fimilia, & zqualia. Eadem
ratione fimilia erunt, & ®qualia LN, RS; item
IT , GE. Quare tria plana IX, LN, IT, paral=
lelepipedi TXIV , fimilia {unt, & ®qualia tribus
planis GF, RS, GE , parallelepipedi EFGH :
éSunt autem tria cu;ulc}uc fimilia & =qualia trj-
bus reliquis oppofitis. lgitur 2qualia funt & fi-
milia parallelepipeda TX1IV, EFGH, ex defin.

a1y, prind

bagwnd,

10, huyus lib. Rurfus completis paraliclogram- *

mis MB, BL , LM, perficiatur paraliclepipedum
MPBL ; Item completis parailelogrammis 1Y,
DL, 1Q, perficiatur parallclepipedum 1YQZ.
Quoniam 1gitur ob fimilitudinem parallclepipedo=
ram ABCD, EFGH, eft ut Al, ad EK, hoe
elt, ad IL, ita DI, ad HK, hoc eft, ad IM;
& BI, ad FK, hoc eft, ad IN. Ut autem AX,
ad IL, ita eft parallelogrammum AD, ad DL;
Et ut DI , ad IM, ita parallelogrammum DL,
ad LM; & ut Bl, ad IN, ita parallelogrammum
BL, ad LN. Igitur erit ut AD, ad DL, ita

DL, ad LM; & BL , ad LN. dSed ut AD, d3s.0m,

bafis ad DL , bafin . ita eft g{arallclepipcdum
ADCB , ad parallelepipedum DLYQ: & ut bafis
DL, ad bafin LM, ita parallelepipedum DLYQ,
ad parallelepipedum LMBP ; & ut bafis BL,'aé
bafin LN, ita parallelepipedum LMBP, ad parals
lelepipedum LNTX. Quare erit, ut parallele
pipedum ADCB, ad paralielepipedum DLYQ ,
ua parallelepipedum DLYQ , ad patallclepipedum
oo X5 - -~ LMBP,

€ 1. fexs.
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LMBP, & parallepipedum LMBP, ad paralleles
pipedum LNTX. Ac proinde quatuor quantita-
es funt continue proportienales ADCB, DLYQ,

P, LNTX, idecoqueproportio prime ADCE,
ad quartam LNTX, hoc eft, ad EFGH, erit
griplicata proportionis primez ADCB, ad fecun-
dam DLYQ, ex dcfin. 10. lib. 5. eUt autem
ADCB , DLYQ, ita cft bafis AD, ad bafin

f s.foxs. DL ; fEt ut AD, ad DL, ita eft re@a Al, ad

IL, hoc eft, ad EK. Igitur proportio parallele-
pipedi ADCB, ad parallelepipedum EFGH, cft
triplicata proportionis homologorum laterum,
simnirum Al, ad EK. Quapropter fimilia folida
parallelepipeda, inter fefuntin triplicata ratione la-
terum homologorum. Quod erat demonftrandum.

COROLLARIUM

- B hoc perfpicuum et , fi fuerine quatoor liex ez
meatinuz propurtionales , ut «t prima ad quartam , its
eflc panallclepipedum fuper primam defcriptam ad panal-
lelepipedum fimile, fimiliterque defcriprum fuper fecun-
dum, %;1 tam paraliclepipedum ad paralicicpipedum ,
o demonftratum eft, quam prima lioea ad quatam, cx
defin. 10. lib. 5. babet propostionsm triplicatam propor-
tionis primz lincz ad fecundam , nimirum laserum hoe

mologorum.

sty THEOR. 20. PROP O’S. 34.

XXV,

4

XXXI.
fz 6

. +JEqualium folidorum parallelepipedorum
bafes , & altitudines reciprocantur 3 Et quo~
sam folidoram parallelepipedorum bafes, &
altitudines reciprocanwur ; illa funt ®qualia,’

T4 Slnt zqualia parallelgipeda' ADCB, EHGF,

fuper bafes AD, EH. Dico bafes AD ’
& altitudines parallelepipedorum ADCB, FfHGF,
éffe reciprocas , hoc eft, effe ut AD, ad EH,
ka altitudinem folidi EHGF , ad altitudinem fo-
fidi ADCB. Sint enim primum infiftentes lliela
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Al, EK, perpendiculares ad bafes AD, EH,
ita ut AI, EK, fint per defin. 4. lib. 6. aitity-
dines parallelepipedorum. Si igitur altitudines
Al , EK, funt zquales; cum & parallelepipeda
zqualia ponantur ; erunt & bafes AD, EH, =-
quales , per ea, que ad finem propof. 31. hujus .
lib. oftendimus.  Quare erit , ut bafis AD, ad
bafin EH, ita altitudo EK, ad altitudinem Al:
Ac proinde bafes & altitudines funt reciproce.
Quod i altitudines Al, EK, inequales fues 4 op.
rine; fit EK, major, ex qua abfcindatur EL, ipfi vxx7,
Al , =zqualis; &PY“ L, ducatur planum LM, £, 5.
parallelum bafi EH, per fcholium propof. 1g.""
hujus lib. Quoniam igitur zqualia funt folida
ADCB, EHGF ; aerit ut ADCB, ad folidum g7. gsgiuse
EHML , ita EHGF, ad idem folidum EHML: ,
5Ut autem folidum ADCB, ad folidum EHML, b3s;sady
ita eft bafis AD, ad bafin EH, cum zquales
ponantur saititudines Al, EL, ut folidumEHGF,
ad folidum EHML , ita eft eadem ratione bafis .
KN, ad bafin LN, cum hac ratione folida
EHGF , EHML,, eandem habeant altitudinem,
fi nimirum ba['es‘;onamur KN, LN; crunt enim

inter eadem plaha parallela KN, GH. Igitur
crit ut bafis A ‘bafin EH , ita bafis KN, :
ad bafin LN: ¢Séd ut KN, ad LN, ita ek rc&a c 1. foxse
EK, ad re&tam EL , hoc cft, ad Al, ipfi EL, .
&qualem. Quare erit ucr bafis AD, ad bafin
EH, ita altitudo EK, ad altitudinem Al ; Ac ;
propterea reciprocaz funt bafes, & altitudines. S
Sint jam bafes & altitudines reciproce. Dico T.m
%anllelepipeda cffc =qualia. Si enim altitudines XXX8
K, Al, funt zquales ; eum. fit bafis AD, ad fiz. 6
bafin EH, utaltitudo EK, ad altitudinem AI, ex
hypothefi ; erunt & bafes AD, EH, emquales.
4 Quare paraliclepipeda ADCB, .EHGF, cum ¢ g.ond
equales hubeant bafes, & alititudinem candem,
inter fc zqua'ia erunt. - - .
ngd fi altitudo EK, major fuerit, abfcinda~ 7.4 b ]
tur EL, ipfi Al equalis, & per L, ducatur xxxu,
planum LM, parallelum bafi EH. .Quis igitue fz. 74
e - - X
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ex hypothefi elt, ut bafis AD, ad bafin EH,

ita altitudo EK, ad altitudinem AI, hoc eft, ad

e3s.md. EL, ipfi AI, zqualem; ¢Ut autem batis AD,

ad bafin EH, ita eft folidum ADCB, ad folidum

EHML , cum akitudines Al, EL, zquales po-

f 1 fows, Nantur. fEt ut EK, ad EL, ita eft, KN, ad

g3s.wd, LN; Ut autem bafis KN, ad bafin LN, ita cft

folidum EHGF, ad folidum EHML, cum folida

EHGF, EHML, candem habeant altitudinem,

fi bafes punantur. KN, LN; erunt enim hac

ratione inter plana parallcla KN, GH; Erit

ut folidum ADCB, adfolidum EHML, itafolidum

ho.gumwt. EHGF, ad idem folidum EHML; b idecoque
zqualia erunt folida ADCB, EHGF.

..748 Sed proponantur jam parallelepipeda ABCD ,

xxxir, EFGH, zqualia, quorum infiftentes linexz Al,

fe. . KD, BM, LC; EN, OH, , PG, non fint

perpendicuiares ad bafes AB, EF, Demittantur

autem 2 punéis I, D, M, é , ad planum bafis

s11.snd, AB, perpendiculares IR, DS, MV, CT; »ltem

a pun&is N, H, Q, G, ad plaaum bafis EF,

perpendiculares NX , HY, Qa, GZ: conneétan-

turque re¢tz RS, TV, RT, SV; XY, Za, XZ,

Ya: Eruntque perpendiculares RI , XN, paralle-

lepipedorum altitudines, ¢x defin. 4. lib. 6, Dico

rurfus , ut bafis AB, ad bafin EF , ita effe alti-

tudinem XN , ad altitudinem RI. Cum enim

zqualia fint folida ABCD, EFGH, ex hypothefi,

i 19. el fit autem ABCD, zquale folido RVCD, fquod

30, #nd. habeaut candem bafin CD, eandemque altitudi-

o nem RI; & EFGH, cadem ratione, zquale fo-

lido XaGH : Erunt & parallelepipeda RVCD,

XaGH, zqualia. Quare cum habeant infitentes

lineas perpendiculares ad bafes CD, GH; erit,

ut jam demonftratum eft, ut bafis CD, ad bafin

kaenrd, GH, hoc eft, ut bafis AB, ad bafin EF , #ita

' altitudo XN, ad altitudinem RI. Ac propterea

bafes & altitudines funt reciprocz. , ]

Sint jam bafes atque altitudines reciprocz. Di-

co parallelepipeda effe zqualia, Conftru@a enim

figura, ut prius; Cum fit ut bafis AB; ad k;;fg‘n

£
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EF, ita altitudo XN, ad altitudinem RI ; /Sit
autem AB, ipfi CD, & EF, ipfi GH, zqualis;
erit quoque ut bafis (:‘D, folidi‘RVClS, ad ba-
fin GH, folidi XaGH, ita altitudo XN, ad alti-
tudinem RI. Quare cum XN, RI, fint infiften-
tes linez perpendiculares ad bafes CD, GH;
erunt,, ut jam oftenfum eft, zqualia parallelepi-
peda RVCD , XaGH. mSunt autem hzc paral-
lepipeda parallelepipedis ABCD , EFGH, zqua-
lia. Igitur quoque =zqualia crunt parallelepipeda
ABCD, EFGH: ldemque oftendetur, fi infilten-
tes linez unius paralielepipedi fuerint perpendicu-
lares ad bafin, alterius vero non. Quamobrem,
qualium folidorum paraliclepipedorum bafes ,
& altitudines reciprocantur , &c. Quod erat
oftendendum.
t

S CHoOLIU M
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Omnia bsc que demonflrata funt in fex proximis -

propofitionibus | mimiram 29, 39, 31, 32, 33, &’ 34.
conveniumt quoque prifmatss ; que bavent duo plana
oppofita triaugularia , fi pradicte bypothefes fervem-
sur. Nam fi duvbus prifmatis cjufmods ejnfdens al-
titudinis . £ [uper eandem bafin, vel fuper @guales
bafes conflitutis y appoxaniur duv alia prifmata illis
equalia 85 fimslia | conficiemtar duo parallelepipeda
ejufdem altirudinis , & fuper eandem, vel equales
bufes exiflemsia. m Quare «qualia erunt efsfmods
parallelepspeda; ac promde &5 dasa prifmata, eorsm
widelicet dimidia.

Rurfus | fi duobus prifinatis pradiélis ejufdem al-
titndinis y & fuper diverfus bafes conflitntis adj:'a'-
antxr duo alia prifmaca illis zqualia &5 fimilia ,
conficientur iterum duo parallelepipeda ejufdem alti-
tndinis. N (Quare eris parallclepspedum ad parallele-
pipedum , ut bafis ad bafins 0 Aigue adeo prifma
ad prifina , xempe dimidium unius parallepipediy ad
dimidism glterins o us eaderm bafis ad bafiv, f prif-
matum bafes fuerint parallelogramma , wvel certe nt
sriauguinm ad triangsinm , dimidiam [cilices umins
$afis ad dimidixm alserins  fi bafes prifmatam fues

.rint trianguls. Prate=

mig, 3o
vl 31,
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0 33.mnd,
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33¢ EUCLIDIS GEOMETRIA.
- Preterva , fi duebus prifimatis prafetis fimilibus
addaxsur olia dme prifmasa’ illis equalia & fimilia,
P33 d. éonflicucninr duv parallelepipeda fimiliu , pqua inter
Je babenz proporsiomem sriphicatam proporsionis lase-
rum bemolsgorum, Igitnr & prifimata, cornm mimie
Qs quint. M dimidia y, Qqcam cawdems habeant proportiomems
: cuns parallelepspedis , proporsinnens: babebunt triplica
zam  proparssemss coruniem latersm bomologoram
qua gueque funs lasera bomologa prifmatum.
Denigue s Aidlis dmobus prifmasis equalibus od
jungantur alia dso prifmusa illis agaalia &5 fimilia,
compomeniur dns parallelepipeda agmalia ecarumdem
¥ 34 wnd alésindinums cum prifmasis. t© Qmare cum bafes, &5
aleisndines paraliciepipedornm fins reciproce ; €5 ba-
fes prifmatum cadem fins, vel cerse sriangula earum
s15.quints dimidia Seandem babemtia proportionem; Erwnt gso-
gue bafes prijmasum £S eorum altssudines reciproce.

qovi. THEOR. 30. PROPOS. 35

Si fuerint duo plani anguli ®quales, quo-
rwm verticibus fublimes re%‘ta linez infiftant,
que cum lineis primo pofitis angulos conti-
neant zquales , utrumque utri?uc; In fubli-
mibus autem lineis quelibet fumpta fuerint
punta, & ab his ad plana, in quibus con-

. {iftunt anguli primum pofiu, ducte fuerint

- perpendiculares; a -punctis vero, qua in pla-
nis a perpendicularibus fiunt , ad angulos

~ primum pofitos adjunéte fuerint rette hnce:
‘Ha cum fublimibus aquales angulos com-
‘prehendunt.

748 QlInt duo anguli plani zquales BAC, EDF,
XXX quorum verticibus A , & D, infitant extra
fg. 2. ipforum plana fublimes reétw linex, AG, DH,

ita ut angulus BAG, angulo EDH, & angulus
CAG, angule FDH, fit zqualis: 4 fumptis au-
tem. punétis G, H, i re@tis AG, DH, demit-
. . : tantus
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tntur ad plama, in quibus apguli BAC, EDF,
critunt , perpendiculares GI, HK, incidentes in
punéta 1, K, & adjungantur reétz 1A, KD.
Dico angulos GAI, HUK, efle zquales inter
fc; Nam fi AG, DH, funt inzquales aufera-
wr 3 majori AG, ipfi DH » zqualis linea AL
& ex L, in plano trianguli AGI, ducatur ip‘
Gl , parallela LM. Quoniam igitur parallele
funt GI, LM, & et GI , «d planum anguli
BAC, redta; acrit quoque LM, ad idem planum o § gud
recta @ ducantur autem ex punéis M, K, ad re- ’
&as AB, AC, DE, D¥, perpendiculares MB,
MC, KE, KF, & connettantur re&z BC, BL
LC, EF, EH, HF. Er quia LM, reQa et ad
planum anguli BACG, ipla :ectum angulum efi- .
ciet cum reéta AM , in (:‘Odcm pl:;o du&tg ot
dcfin. 3. hujus lib. 4 Quare quadratum r .
Al ::qu:llc erit quadraris rc&:}\r‘zxm AM, Ml'.;"","u
¢ kit autan quadraiam recie AM ; zquale qua- gq3.
dratis uclnru?n AL, CM, cun& angucllus A(?M,q"w
teclus fit, ex conltivctione. Quadratum ergo
recte AL, aquale ot quadratis reGarum AC, - -
CM, ML : aAt quadratis re@arum CM, ML, dgy.prndl
zquale it quadratum retz CL, cum angulus
CML y reétus fic por detine 3. hujus lib.  Ighur
quadraium recke Al, xquaie oft quadratis re@a-
rum AC, CL; ¢ Ac proinde angulus ACL, re- ¢48, primd
&us cre. fRurfus quiz quadratum re@te AL, f 4y, prine
zquale ft quadratis retarum AM, ML: z Eft gey.primt
autem quadraium re&te AM, zquale quadratis
teétarum AB, BM, cumn angulus ABM , per
conttruétionem , fic re&us. Igitur quadratum
re@te AL, zquale cff quadratis reCtarum AB,
BM, ML: 5 At quadratis reétaruro BM, ML | hey.pried
zquale cft quadratum rectz Bl, quod & angu- - 24
lus BML , fit re€us ex defin. 3; hujus lib. =
Quadratum ergo re¢te AL, zquale eft quadratis -
fcétarum AB, BL; iproptereaque angulus ABL, i48.primi
erit re@tus. Non aliter oftendentur redti anguli )
DFH, DEH. Quoniam igitur anguli ABL,
LAB, trianguli ABL , =zquales funt angulis

« . DEH,
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DEH, HDE , trianguli DEH ; funtque laters
KaGprimt AL, bH, zqualia; KErunt & reliqua latera AB,
BL, rcliquis lateribus DE, EH, zqualia. Eodem
argumento xquales erunt rete AC, CL , reéis
DF. FH. Quare cum latera AB, AC, triangu-
li'ABC , =qualia fint lateribus DE , DF, trian-
guli DEF ; h& angu{‘!i contenti BAC , EIC)F, -
_prims Qualcs 4 ¢X hypothefi ; Jerunt & bafes BC, EF,
L4 P”"" g‘.tcr fe , & anguli ABC, ACH, angulis ISEF,
. DFE, zquales. Sunt autem & toti anguli ABM,
-ACM, rotis angulis DEK, DFK, zqualcs; cum
omnes fint re¢ti.  Igitur & reliqui anguli MBC,
MCB, reliquis angulis KEF, KFE, zquales
crunt ; Ac propterca cum & latera BC, EF,
maépramt fint oftenia zqualia ; merunt latera BM, CM,
latcribus EK, FK, ®qualia. Quia igitur latcra
AC, CM, trianguli ACM , zqualia funt oftenfa
lateribus DF , FK, trianguli DFK, & anguli
< B 4 privi ACM, DFK, funt reéti; serunt & bafes AM,
DK, inter fe zquales. Cum autem zquales fint
oftentz reéte BL, EH , erunt etiam carum qua-
o47prom drata  zqualia. ¢ Quia vero quadratum rectz
: BL, =quale cft quadratis retarum BM , ML,
& quadratum re€tz FH, quadratis re¢tarum EK,
» quod anguli BML , EKH, rcéti fint, ex
dcfin. 3. hujus lib. Erunt & quadrata re¢tarum
M, ML, xqualia quadratis re¢tarumn EK, KH.
Ablatis ergo quadratis retarum BM, EK, qua
zqualia funt, quod reéte BM, EK, oftanfz fint
zquales 3 reliqua quadrata re€tarum LM, HK.
&qualia erunt ; ac proinde retz LM, HK, =-
quales. Quam ob rem cum latera AL, AM,
trianguti ALM, xqualia fint lateribus DH, DK,
L trianguli DHK , & bafis LM, bafi HK, =qua-
8. primi lis ; rerunt & anguli LAM,; HDK, zquals.
Si igitur fuerint duo anguli plani zquales, quo-
rum verticibus fublimes r«&z linez infiftant, &e.

Quod oftendendum crat.

. €QROL:
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COROLLARIUM

Ttaque , fi fuerint duo anguli plani xquales , quorum
verticibus fublimes rete linex zquales infitant , qua
eum lineis primo pefitis angulos contineant wquales ,
wramque utrique.  Erunt & por&is extremis lineatum
fublimium ad planum angulornm  prime pofitorum de-
miflz perpcadiculares inter fe mquales. Nam' propteres
quod anguli plani BAC, EDF, ponuntur xquales., &
{ublimes zqual s AL, DH , conftituunt anguios xquales
LAB, HDE. Item LAC, HDF : demonftratum fuit,
demiffas perpendiculares LM, HK, effe zquales. -

THEOR. 31. PROPOS. 36

Si tres reéte linez proportionales fuerint:
Quod ex his tribus fit folidum parallelepipe-
dum , =quale eft defcripto 4 media linea
folido parallelepipedo , quod equilaterum
quidem fit, ®quiangulum vero pradiéto.

SInt continue proportionales re®z A, B, C.

TAB.

Conftituaturque angulus folidus E, ex tribus xxxur.
angulis planis quibufcunque DEF, DEG, FEG, fg. 3.

ita ut re¢ta DE , ipfi A; & EF, ipfi B; & EG,
ipi C, fit zqualis. Completis autem parallelo-
grammis DF, FG, GD, perficiatur parallelepi~
pedum DH ; quod fub tribus rectis A, B,

dicitur contineri, aut ex ipfis fieri. a4 Leinde ad 216.

re&am 1K, cjufque pun&tum K, fiat folidus an-
gulus K, =qualis folido angulo E, ex tribus
angulis planis IKL, IKM, LKM, qui zqualcs
fint tribus DEF, DEG, FEG, ita ut reéz 1K,
KL, KM, =zquales fint mediz linez B. Com-
pletis vero parallelogrammis 1L, LM, MI, per-
ficiatur parailelepipedum IN, quod contineri di-
citur fub linea B, fcu ex ipfa defcribi. Dico fo-
lidum DH, =quale efle folido IN. Cum enim
fit ut DE, ad IK, ita KM, ad EG, (quod DE,
ipfi A; & IK, KM, ipfi B; & EG, ipfi C,

o Y fumpta



br4san.

:c;l' ”J-

TXXix.

338 EUCLIDIS GEQMETRI A.

fumpta fit zqualis,) & anguli DEG, IKM, =z-
quales. 4Erunt paraliclogramma DG, 1M, ==
qualia,, propterea quod latera habent circa zqua-
les angulos reciproca : Quoniam vero anguli
plani DEG , IKM, funt zquales, quorum ver-
ticibus infitunt fublimes linez zqualcs EF, KL,
quz zquales angulos comprchendunt cum lineis
primo pofitis, ex conftruétione, utrumque utri=
que ; Erunt perpendiculares ex F, L, ad plana
bafium DG, IM, demiflz, nimirum altitudines

rallelepipedorum DH, IN, fi bafes fint DG,
M, iater fe zquales , per coroll. propof. pra~
cedentis. ¢ Quare paralleiepipeda DH, IN; (Cum
habeant bafcs DG, IM, zquales, & xquales
quoque. altitudines,) inter fe zqualia erunt. Si

" tres igitur re&= linez propostionales fuerint, &c.

Quod erat demonftrandum,

"THEOR. 3. PROPOS. 37.

Si quatuor reft® lince proportionales fue-
rint : & folida parallelcpipeda quae ab ipfis
& fimilia , & fimilicer deferibuntur , pro-

- portionalia erunt. Et fi folida parallelepipe-
. da, quz & fimila, & fimiliter defcribun-

xxXxi,

i 4

tur , fuerint proportionaiia : Et ipfe rete
linez proporiionales erunt.

TAB, Slnt quatuor rc&te proportionales AbB, C, D;

ut quidem A, ad B, ita C, ad Dj conflitu-
anturque fuper A, & B, duo (Par:lllelcpipeda A,
& B, fimilia, fimiliterque defcripta ;3 item fuper
C, & D, alia duo C, & D, fimilia fimiliterque
pofita, five hec fint illis fimiiia, five non. Dico
efle quoque foiida A, B, C, D, proportionalia;
Ut quidem folidam A, ad folidum B, ita foli-
dum C, ad folidum D. Inveniantur chim per
fcholium propof. 17. lib. 6. duabus redis A, B,
aliz duz continue proportionales E , F. Item
duabus C, D, aliz G, H. Quoniam igitur funt
' quatuor
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quatuor linez A, B, E, F, & quatuor linea
aliz C, D, G, H, quz binz in eadem ratione
fumuntur; erit ex zquo , ut A, ad F, ita C, ad:
H. Ut autem A, ad F', ita eft folidum A, ad
folidum B, & ut C, ad H, ita folidum C, ad
folidum D, ex coroll. propof. 33. hujus lib.
Igitur erit ut fulidum A, ad folidum B, ita foli~
dum C, ad folidum D. Qued eft propofitum.
Sint jam & contrario folida A, B, C, D, pro=~
portionalia. Dico rectas A, B, C, D, effe quo~
que proportionales : aTribus enim reftis A, B,
C, inveniatur quarta proportionalis I, bfupcr
quam defcribatur parallelepipedum ipfi ‘D, vel
C, fimile, fimiliterque pofitum. Quoniam igitur-
eft, ut reéta A, ad reétam B, ita re&ta-C, ad
re@Gam I ; erit quoque, ut jam eft oftenfum, ue
folidum A, ad folidum B, ita folidum C, ad
folidum 1. Ut autem folidum A, ad folidum
B, ita ponitur quoque folidum C, ad folidum
D Igitur erit ut folidum C, ad tolidum I, ita
idem folidum C, ad tolidum D. ¢Atque idéirco
ualia erunt foiida I, & D. Quz cum fint fi
milia fimiliterque dcferipta, continebuntur planis
zqualibus., per defin. 10. hujus lib. Sed plana
zqualia, & fimilia habent latera homologa zqua=-
lia, per lemma propof. 22. lib. 6. Igitur reGa
I, & D, =zquales funt. Ac propterea erit, ut

rea €, ad [, reitam, ita eadem C, ad re@am -

D. Pofita eft autem C, ad I, ut re®a A, ad
B. Quare crit ut re¢ta A, ad re@am B, ita re=
&a C, ad rectam D. ltaque fi quatuor reQz
linex proportionales fucrint, &c. Quod erat
demonlitrandum. -

Brevius tora hze propofitio demonftrabitur cum
Theone, hoc modo. Ponatur primum ut reta
A, al re&tam B, ita recta C, ad re@tam D. Di-
co cife quogue ut folidum A, ad folidum B,
jta folidum C, ad folidum D. 4Cum enim fit
proportio folidi A, ad folidum B, triplicata pro-
portionis re&tz A , ad reé&tam B; Item proportio
folidi C, ad folidum D, triplicata proportionis

: Y 2 reéte
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‘z&adc 2 ad re@am D: erunt proportiones folidi
9

equales; quandoquidem triplicatz funt proportio=
num zqualium , nempe reétz A, ad reitam B,
& te@z C, ad retam D. Quod eft primum.
Rurfus ponatur fecundo efle ut folidum A, ad
folidum B, ita folidum C, ad foiiddum D. Dico
efle quoque; ut rectam A, ad rectam B, ita re-
Gam C, ad re@tam D. ¢Cum cniin fit propos-
tio folidi A, ad folidum B, triplicata proportio-

. is re@z A, ad retam B. Item proportio foli-

di G, ad folidum D, triplicata proportionis rectx
€, ad retam D : crunt proportiones retarum
A, d B, & C, ad D, =zquales; Guandequidem
earum proportiones triplicate, nunirum folidi A,
ad folidum B; & folidi C, ad folidum D, zqua-
les ponuntur. Quod eft fecundum. .

THEOR. 33. PROPOS. 33

Si planum ad planum rectum fuerit; &
ab aliquo puncto eoram, que in uno funr
planorum, ad alterum plinum perpondicu-

is du€ta fuerit: in communem f{ettioncm
cadet planorum ducta perpendicularis.

PLanum enim AB, rctum fit ad plamum AC,

fitque corum communis fectio reéta AD; &
ab E, puocto plani AB, ad pianum AC, per-
pendicularis demittatur : _quam dico cadere in
communcmn fectonem AD. Nam fi ficri potef,
cadat extra ad punétum F | a& ab F, in plano
AC, ducatur ad rectam AD , perpendicuiaris
KFG; conncctatur:}:c recta EG, in plano AB.
Quoniam igitur FG , perpendicularis eft ad com-
munem fectionem AD , et quoque perpendicu-
laris ad planum AB, c¢x defin. 4. hujus lib. ate
que adeo & ad re&am GE, per 3. defin. hujus
ub. Eft autem & EF, re&@a ad FG, per eandem
8. defin. Jgitur in triangulo EFG, duo anguli

: © EFG,

olidum B, & folidi C, ad folidum D,.
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EFG, EGF , re@i funt, quod eft abfurdum, - - -
$cum duobus rettis fint minores. Perpendiculs- b9 srigh
tis ergo ex E, dcmifla ad planum AC, non ex- :
tra communcm feétionem AD , cadet, etgo in
ipfam cadat, nccefle e, Quamobrém, 6 planum
ad planum rectum fuerit , &c. Quod erat des:-» v .
monitrandum.

THEOR. 3¢ PROPOS. 39. xxiyf

Si folidi parallelepipedi corum, que ex
adverfo, planorum latera bifariam feéta fint;
per {ectiones autem plana fint extenfa: com-
nmunis fectio planorum, & folidi parallele-
pipedi diameter , bifariam fe muto feca-
bunt. :

Int parallelepipedi AB, plana oppofita AC, 748,
BD, quorum omnia latera bifariam fe&ta fint XXX,
inpun&is1, K, L, M, N, O, P, Q, per qua f&. 6
extenfa fint duo plana IN, KO, quorum fedio
communis fit re¢ta RS : Ducatur item diameter
AB. Dico re¢tam RS, & diametrum AB, fe ..
mutuo fecare bitariam. Connesis cnim re&is
RB, RD, SA, SC; confidercntur duo triangula
AQS, COs. Quoniam igitur tacera AQ , QS,
trianguli AQS, zqualia funt lateribus CO, OS,
trianguli COS ; (Sunt enim AQ, CO, dimidia
reGarumm zqualium AG, CH, a& QS, OS, dua- 834.prisl
bus zqualibus AN, HN, zquales, cum fint pa-
rallelogramma AS, HS,& b& angulus AQS, z- bag.proe?
%usalis alterno angulo COS: ¢Erunt & bafcs AS, ¢ 3.prim
» zquales ; & anguli ASQ, CSO, =quales.
d Atqui anguli AS%, ASO, zquales funt duobus d 13,
redis. Igitur & CSO, ASO, duobus funt re&is
mquales : ¢Ac propterea AS, CS, unam re&am ei 4.priwd
lineam conftituent. Eodem modo oftendentur
effe zquales BR, DR , & unam ex eis componi
fineam re@Gam. Rurfus quia utraque AD, BC,
parallels eft , & =qualis retz FH, ob paralielo-
T Y 3 gramms
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f 9. wnd. gramma AF, FC, fipe quoque inter fe paralle-
B3pprmi 1z erunt , & =zquales. zQuare & rcte AC,
BD, earum extrema conjuunigentes, paraticle funt
& =zquales ; Ac proind: ipfurum dimidiz AS,
BR , zquales {unt. Quia vero AC, BD , paral-
h 7.we«. lelz funt; berunt reéte AB, RS, in eodem cum
ipfis plano, idcoque fe mutuo fecabunt, in pun-
f 19 & &o videlicet T. iCum autem duo anguli AST,
1g.prim. ATS, trianguli AST, zquales fint duobus angu-
lis BRT, BTR, trianguli BRT ; & latus AS,
k16 primi lateri BR : £Erunt reliqua latera TA, TS, reli-
Xlis lateribus TB, TR, =qualia; Ac proptcrea
" AB, RS, fe mutuo fzcant bifariam inT. Si igi-
tur folidi parallelepipedi eorum, quz ex adverio,

&c. Quod erat oftendendum.

COROLLARTIUM

Hinc efficitur , in omni parallelepipedo diametros om-
#es f¢ mutuo bifariam fecare in uno punto , nimirum

in pun&o T, in quo bifariam dividunt , ut hic dumon-

fratum cft, rc&am RS.

wnd, THEOR. 35. PROPOS. 4o

Si fuerint duo prifmata =equalis alutudinis,
quorum hoc quidem habeat bafin, parallclo-
grammum ; illud vero, triangulum ; duplum
autem fuerit parallclogrammum  trianguli :
Zqualia erunt ipfa prifinaca.

TAP, Slnt duo prifmata zqualis altitudinis ABCDEF,
Xxxit, GHIKLM, quorum illud bafim habeat paral-
fg. 1. lelogrammum ABCD, hoc vero, triangulutn
GHI ; fitque parallelogrammum AC , trianguli
GHI, duplum. Dico hzc prifmata effc zqualia.
Perficiantur enim parallelcpipeda AN, GQ; Quod
quidem fiet, fi plana triangulorum extendantur,
ﬁrﬂcianturque parallelogramma BN, AO; GP,

Q. Si enim connctantur retz NO, PQ,

con=










' LIBER UNDECIMUS. “343
conftituta erunt duo parallelepipeda AN, GQ,

- ejufdem altitudinis cum prifmatis. Nam plana

horum folidorum oppofita cfic parallela, facile
colligetur ex propof. iy. hujus lib. & Quoniam 8 3400}
igitur parallelogrammum GP, duplum eft triag-

guli GHI ; Ponitur autem & parallelogrammum

AC, cjufdem trianguli GHI , duplumg zqualia

erunt parallclogramma AC, GP. 4Quare paral- b 31.esé,
lelepipeda AN, GQ, cjufficm altitudinis fuper i
zquales bafes AC, GP, inter fe funt zqualia;

Atque propterea corum dimidia, nimirum prifma- ,
ta ABCDEF, GHIKLM, (cnam parallelepipe- ¢ 28, sxa®
da AN, GQ, per diamctros CF, DE, HI, LK, )
planorum adverforum fecantur bifariam , in bina
fcilicet prifmata) =qualia quoque funt inter fe.
Itaque fi fuerint duo prifinata zqualis altitudinis,
&c. Quod erat demonttrandum,
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DUODECIMUM.

Et folidorum fecundum.

THEOR. 1. PROPOS. =&

Quz in circulis polygona fimilia ; inter
fe funt, ut a diametris quadrata.

defcripta in circulis , quorum diametri AL |

M. Dico ita efle polygonum ABCDE,

ad polygonum FGHIK , ut quadratum dia-
metri AL, ad quadratum diametri FM. Sub-
tendantur enim angulis zqualibus ABC, FGH,
re@z AC, FH, & connc&tantur retez BL ,
GM. Quonjam igitur ob fimilitudinem poly-
gonorum cft, ut AB, ad BC, ita FG, ad

T 4B SInt duo polygona fimilia ABCDE, FGHIK,

8 6.feixt GH; aerunt triangula ABC, FGH, ®quiangula,

cum circa angulos zquales ABC, FGH, habe-

bavsersii. ant latera proportionalia : & Eft autem angulus

ALB, angulo ACB; & angulus FMG, angulo
FHG , =zqualis. Igitur & aunguli ALB, FMG,
zquales erunt. Cum ergo & anguli ABL, FGM,

¢31zer2it. ZQuales fint, ¢ nempe reéti in (emicirculis exiften-
d3:.prm tes 3 derunt & reliqui BAL , GFM, zquales.
8 4 fixs, eQuare crit ut AL, ad AB,_ita FM, ad FG;

& posmutando, ut AL, i FM, ita AB ’Fg
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FG. flgitur eft ut quadratum ex- AL, ad qua- f a2fixs.

dratumy ex FM , ita polygonum ABCDE , fuper
AB, ad polygonum FGHIK, fuper FG; cum
tam quadrata, quam polygona fint figurz findi-
les, fimiliterque defcriptz.  Qua itaque in circu-
lis polygona fimilia; inter fe funt, ut a diamceris
quadrata. Quod erat demonftrandum.

THEOR. 2. PROPOS. o

Circuli inter fe funt, quemadmodum
" a diamctris quadrata.

QInt duo circuli ABCD, EFGH, quorum dia-

T4DB.

metri AC , EG. Dico effe, ut quadratum XXXII,
diametri AC, ad quadratum diametri EG, its f8 3s

circulum ABCD, ad circulum EFGH. Si enim
res non ita fe haber ; Sit ut quadratum diametri
AC, ad quadratumn diametri EG, ita circulus
AB&D, ad aliquam magnitudinem, nempe ad I,
quz vel minor erit, vel major circulo EFGH.
Si enim cffet zqualis, ahaberer circuius ABCD,
ad circulum EFGH, & ad I, eandem propor-
tionem ; ac prapterca cilet circulus AB@D, ad
cicculum EFGH, ut quadratum diametri AC,
ad quadratum diamctri G, quod non concedi-
tur. Sit ergo primum I, minor , quam circulus
EFGH, magnitudine fcilicet K, ita ut circulus
EFGH , zqualis fit magnitudinibus I, & K, #-
mul. Inferbatur in circulo EFGH, quadratum
EFGH; quod quia dimidium eft quadrati cir-
ca eundem circulum defcripti, ut ad propof,
9. lib. 4. oftendimus, majus erit , quam di-
midium circuli EFGH. Scceytar bifariam £e-
ripheriz EF, FG, GH, HE , in pun&is L,
M, N, O, adjuncanturque reGez LE, LF,
MF, MG, NG, NH, OH, OE. Ducatur per
L, re@a TV, :ingens circulum in L, que pe=.
rallela ¢rit ivfi EF, ut ad propef. 1y. lib. 8-
oftendimus, occnrratque re&is HE , GF , pro-

17 puins.

du@s it T, & V 4 Quia ergo triangulum bet prinl
o ’ y yQ ’ ®ELF

’
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ELF, dimidium cft parailelogrammi TEFV ; ma~
jus erit triangulum ELF , quam dimidiem feg-
menti circuli ELF. Eadem ratione erunt reliqua
friangula majors , quam dimidia fegmentorum,
in quibus funt. Omnia igitur triangula fimul
majora funt , quam dimidium omnium fegmento-
rum fimul. Quod fi rurfus peripheriz EL, LF,
&c. fecentur bifariam ; & adjungantur refte li-
nex , conftitucntur eodem modo triangula, quz
majora erunt fimul , quam dimidium omnium
fegmentorum fimul , in quibus funt; & fic dein-
ceps. Quoniam vero, fi 4 circulo EFGH, au-
feratur plus quam dimidium, nempe quadratum
EFGH; & 2 reliquis fegmentis plus quam dimi-
dium, nempe triangula ELF, FMG, &c. atque
i hunc modum femper fiat detra&io; relinquitur
tandem minor magoitudo, quam K, exceflus in-
ter circulum EFGH, & magnitudinem I, uti ex
fubje@o lemmate conftat. Sint jam circuli feg-
menta relida EL, LF, FM, &c. fimul fumpts -
minora, quam magnitudo K. Cum igitur circu-
lus EF G%l, @qualis ponatur magnitudinibus I,
& K, fimul ; fi ex circulo detrahantur dicta feg-
menta, & ex I, & K, ipfa magnitudo K, qua
major eft prefatis circuli {egmentis; erit reliquum
polygonum ELFMGNHO, majus reliqua mag-~
pitudine . Infcribaturin circulo ABCD, polygo-
nmmAP RDS, limilcpolygonoELFMéN 0.
Quod quidem facile fiet, fi femicirculi ABC,
. ADC, “bifariam fecentur it B, & D; & rurfus
circumferentiz AB, BC, CD, DA, bifariam in
P, Q, R, S; & fic deinceps, donec in tot par-
tes =quales divifa fit circum"crentia ABCD, in
quot diftributa elt circumferentia EFGH. ' Nam
junétis re&is APy PB, BQ, &c. erit figura in-
fcripta fimilis figurz ELPMGNHO, ut patet.
d ;8. #Quoniam igitur eft pol{fonum APBQCRDS,
ad polygonum ELFMGNHO , ut quadratum
diametri AC, ad quadratum diametri EG, hoc

: eft , per hypothefim, ut circulus ABCD, ad I:
_ ER autem polygohum APBQCRDS , mit::;

XIS
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erit circulo ABCD. e Igitur & polygenum ¢i4.gains.

ELFMGNHO, minus erit quam [. Oftenfum
autem cft & majus. Quod cft abfurdum. Non
igitur minor eft magnitudo I, circulo EFGH.

Quamquam autem in figura contertur major
circulus cum. minore ; eodem tamen modo de-
monltrabimus , minorem circulum EFGH , non
poffe ad magnitudinem , quz minor. fit, quam
major circulus ABCD, habere candem proporiio-
nem, quam habet - quadratum diamectri minoris
EG, ad quadratum majoris diametri AC; I
ut generaliter & umiverfe demonftratum fit, nun-
quam quadratum diametri alicujus circuli ad
quadratum diametri alterius circuli eandem  ha-~
bere poffe proportionem , quam habet prior cir-
culus ad magnitudinem pofteriore circilo mino-
norem : five prior circulus major fit poftcriore,
five minor.

Sit deinde magnijtudo I, major circulo EFGH.
Cum crgo ponatur circulus ABCD, ad I, cfle
ut quadratum diametri AC, ad quadratumn diz-
metri EG ; erit & convertendo I, ad circulum
ABCD , ut quadratum diamctri EG, ad quadra-
tumn diametri AC. Ponatur ut I, ad circulum
ABCD, ita circulus EFGH, ad magnitudinem
aliquam, nempe ad K. Et quia I, major poni-
tur circulo EFGH , fmajor quoque crit circulus
ABCD , magnitudine K. Quare erit ut quadra-
tum diametri EG, ad quadratum diametri AC ,
ita circulus EFGH | magoitudinem K, qua
minor eft circulo ABCD. Quod eft abturdum.
Oftenfum enim et jam in priori parte generaliter,
non poffe effe ut quadratum dmmetri ad quadra=
tum diametri, ita circulum ad magnitudinem cir-
culo minorem : five prior circulus major fit po~
fteriore , five minor. Quamvis autem circulus
ABCD, major ft, & EFGH, minor; eadem
tamen ratione oftendemnas , quadratum  diametri
circnli EFGH, ad quadratum diametri circuli
ABCD ; non pofle habere eandem proportinnemy
quam habet circulus EFGH, ad maggitudinem
. , circulo

f1e.quins]
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circulo ABCD , majorem : quia eodem modo
probabimus, (fi illud concedatur) quadratum dia-
metri AC, ad quadratum dametri EG , eandem
habere proportionem,, quam habet circulus ABCD,
ad ma}gnitudinem circulo EFGH , minorem ,
od falfum efle jam in priori parte generaliter
nitratum eft : Ita ut generaliter & univerfe
oque demonftratum fit, ounquam quadratum
jametri alicujus circuli ad quadratum diametri
alterius circuli eandem habere poffe proportionem,
m habet prior circulus ad magnitudinem po-
eriore circulo majorem, five prior eirculus ma-
jor fit polteriore, five minor. Non ergo major
el magnitudo I, circulo EFGH : Sed neque mi-
nor eft oftenfa, zqualis igitur eft. Quare cum
ponatur , ut quadratum diametri AC, ad quadra-
tum diametri EG, ita circulus ABCD, ad ;
Zfit autem ut circulus ABCD, ad I, ita idem
circulus ABCD , ad circulum EFGH s qui 2-
qualis eft magnitudini I; Erit quoque ut quadra-
tum diametri AC, ad quadratum diametri EG
ita circulus ABCD , ad circutum EFGH, five
circulus ABCD, circulo EFGH, major fit, five
minor. Circuli igitur inter fe fuat, quemadmo-
gum 3 diametris quadrata. Quod crat oftenden-
um. '

COROLLARIOM

 Hioc fit, itx_effc civcolum 3d circolom , ot polygol
oam in illo defcriprom ad polygonum Gmile m hoc
defcriptum. Quonism tam circulus ad circolomy , quem
polygonum ad polygooum et , mt quadrsum dinmewsi
od quadratam ‘diametri, veluti demoafisatum off,

LEMMA
Duabus magnstudinibus inaqualibns tis f &
wajore enferamr wajus quem ihﬂ.fo o
00, quid religumm cf , rurfns dewabatar majus




LIBER DUODECIMUS. 39
quams dipwidinem; ©* e [emper flot 2 velinguens

tandems quadam maognisude , qua miner erit proe
pefita minore magnssudine. ‘

te due magnitndines inaguales AB ,
O'PZ'.fam AB, ﬁtgxujar. Dico fi ex AB,
suferatur majus quam dimmdsum 5 ¢ ab eo , qued
reliquum eft s rurfum majus quam dimsdium ; atque
hoc femper fias: relingus sandem magnitudinems quen-
dam , que minor fit quam.C.  Mulsiplicetsr enims
C, toties , domec magmimdo falta DE ', majer fit
quem AB , ita ut DE, fic multiplex spfius C
proxime major quam AB. Divifa autems DE, in
partes DF , FG, GE, ipfi C, «quales, detrahatur

N ex AB-, majus quaws dimidium AH , € ex reli-
gua HB , majus quam dimidium HI ; atque hoc
femper fiat, donec partes ipfins AB , mwititndine
aquales fint partibus ipfius DE.  Sint ergo jam par-
tes AH, HI, 1B, 1, quot [unt ipfa DF, FG,
GE. Qu'a igitur DE, major e quam AB; At
ex DE, ablatum eft DF, minus quams. dimidium,
vel certe dimidium;, fi DE, ipfias C, fis duplex;
ex AB, vero majus quam dimidsums AH: Erst ree
liguum FE, religuo HB , majus. (Cum enims
DE , major fit quam AB; fi ex DE, dimidism
auferetur , nec nen & ex AB , dimidinm , effet
quoque religuum ex DE , majus reliquo ex AB.
Si ergo ex DE , auferatsr minus quam dimwdiums ,
vel certe dimidium, <& ex AR, majus quam di-
midium ; erit veliguum ex DE , majus religuo ex
AB.) Rurfus quoniam FE , major eft quam HB,
oufersurque ex FE , dimidiam FG , vel certe minus
qmzuuk' dinm , fi FE , major fit quams duplex
spfius C, at ex HB , majus quam dimidium HI,
erit eodems moda reliquum G'%, majus religuo IB:

s

T4D,
XXXl
g &
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mque st prosedends oftevdemus tandem pofiremam
pariem sphins DE, qualss bic ef GE, majorem efle
Filrema pare spfius AB, qualis hic eff IB. Cum
er,0 GE, pofrema pars ipfius DE, aqualis fis spfs
C; ertt guogue C, major quam 1B, poftrems pars

v lus AR, Rebsla sgsur eft IR, magnitudo, que

if)e

TAB.
XXXl
f5.5. 6

wi:nor ¢ft magnuudine C.  Quare duabus magnux-
d:nibus snagualibus propefitis , i & majovi auferarsr
mzjus, oc. Quod era demenflrandum.

Idem demonftrabutur , fi ex AB, a:feratwr di-
midium AH, O exreliqgue HB, rurfus dimidium
HI, &c. Nam cadem raisone erss reliquum FE,
zia)us religno B, mec non & reliquum GE, ma-
jus religno IB; cum ex majori DE , ablatum fit
U, munus quam dimidium, vel certe dimidsum;
r cx minors AB, dimidium AH, <rc.

THEOR 3 PROPOS. 3

Omnis pyramis triangularem habens  ba-
fin, dividitur in duas pyramides zquales,
& fimiles inter fe, triangulares liabentes
bates, & fniles toti ; Et in duo prifmata
aqualia, que duo prifinata majora func di-
nudio totius pyramidis.

.SI( pyramis, cujus bafis triangulum ABC, ver-
tex Do Sceentur omuia ejus latera bitariam
in E, F, G, H, I, K, connectanturque reéte
L¥, FG, GE, Hl, IK, KH, HG, HE, EI,
1F. Divifa itaque cft pyramis in duas pyramidcs
AEGH, HIKD, quarum bafes triangula AEG,
HIK , vertices H, D ; nec non in duo folida
EBFGHI, CFGHIK, quz mox oftendemus efle

_prifinata, quorum illius bafis eft parallelo;i;a?‘
IF;

mum EBFG, & triangula oppofita EHG,
hujus vero bafis cR triangulum CFG, cui oppo-
, Rmitur
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pitur triangulum KIH , habenwmue hec' prifmata
terminum comihunem, parallelogrammum FGHI ;
& cum duabus illis pyramidibus componunt to- )
tam pyramidem, ut conftat, fi refte concipiatur
pyramidis ‘vertex D, in fublimi, nec non ejus
triangula circumjacentia. Dico igitur duas illas
pyramides efle zquales, & fimiles inter fe , &
fimiles toti ; Itein duo hac prifmata effe inter fe
zqualia, & majora dimidio totius pyramidis. Cum
enim latera’ AD , BD, trianguli ADB, fe@a fint
bifariam , ac proindc fproportionaliter , 4 erunt g a. fous,
Hi, AB, Jnrallcl:z. Fadem ratione parallele
crunt IK, BC, & HK, AC; & EG, BC; & !
EF, AC; &FG, AB; & EH, BD; & EI, AD;
& IF, DC; & » DC. 6Sunt autem & reiz b 9, sud,
FG, HI, cum parallelz fint ipfi AB, inter fe T
parallelz ; Atque cadem rationc parallelz funt
H, FI, cum fint parallelz ipfi DC. are
parallelogramma funt AEIH, HEBI, IDHE,
EBFG, GHKC, CKIF, FGHI. Quoniam vero
re&tz HE, HG, re&is DB, DC, funt parallelz;
cerunt anguli EHG, BDC, zquales: Ac eadem c1o-mmd;
ratione ®quales erunt anguli HEG, DBC; & ‘
HGE, DCB. dProportionalia igitur funt latera 4 ¢. fixs.
trianguli HEG , lateribus trianguli DBC, circa ’
zquales angulos; ac gtoinde fimile eft triangulum
HEG, triangulo DBC. Sunt autem & triangula
HAE, HAG, AEG, triangulis DAB, DAC,
ABC, fimilia per coroll. propof.cf). lib. 6. Py~
ramis ergo AEGH, pyramidi ABCD), fimilis eft,
er defin. 9. lib. 11. Rurfus quia reGz HI,
K, retis AB, AC, funt parallelz, eerunt an- ¢ to.sud
guli IHK, BAC, =zquales. Eadem ratione z-
uales erunt anguli HIK, ABC; & HKI, ACB.
?Quare latera trianguli HIK , lateribus trianguli £ 4 fess,
ABC, circa 2quales angulos funt proportionalia;
ac propterea triangulum HIK , triangulo ABC
fimile eft : Sunt antem & triangula DHI, DIK,
DKH, triangulis DAB, DBC, DCA , fimilia, . 1
ef idem coroll. xropof. 4. lib. 6. Pyramis ergo
IKD, fimilis e#t quoque cidem pyramidi ABCD,
per
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per defin. 9. lib. x1. Quoniam autem triangula

AHE, | , Gmilia funt triangulo ADB, ut

g a1/exs oftcnfum eft ex coroll. propof. 4. lib 6. gipfa

?uoque inter fe fimiba erunt. Cum igitur fine

uper re¢tas zquates AH, HD, conftituta; ipfa

erunt zqualia , per lemma propof. 22. lib. 6.

Simili argumento zqualia erunt & fimilia trian-

gula AHG , HDK, cum fimilia fint oftenfa tri-

angulo ADC, & conftituta fuper zquales re&as

AH, HD. Pari ratione zqualia, & limilia erunt

triangula AEG , HIK, cum fimilia fint oftenfa

triangulo ABC, & fuper re@as pofita AE, HI,

h34.primi bque zquales funt, ob, paralielogrammum AEIH.

Non fecus =zqualia erunt & fimilia triangula

. .- EHG, IDK, cum fint oftenfa fimilia triangulo

134-prmi BDC, & habeant rectas HE, DI, iquz zquales

funt , ob parallelogrammum HEID. Pyramides

igitur- AEGH , HIKD, zquales’ funt & fimiles,

per 1o. dcfin. 1ib. 11. quandoquidem omnia tri-

angula unius zqualia funt & fimilia omnibus

triangulis alterius , ut demonftratum eft.

kg¢ prine - Rurfus, kquia redz EH, HG, GE, zquales

funt, & bparallclz re&tis Bl, 1F, FB, ob paral-

-, Iclogramma EHIB, FGHI, BFGE; erunt trian-

gula EHG, BIF, zquiangula inter fe, & zqus-

lia, per coroll. propof. 8. lib. 1. Ac propterea

115 wd & fimilia : /Sunt autem & parailelr; cum EH,

HG,, per quas ducitur planum EHG, parallelz

fint reétis ](3)[ , IF, per quas planum BIF, duc

tue. lgitur folidum BIFGHE , contentum duo-

bus triangulis EHG , BIF, ex adverfo zqualibus

¢ & fimilibus , & parallelis; & tribus parallelo-

grammis EGFB , BEHI, IFGH, prifma eft, ex

difin. Eodem modo prifma oftendetur folidum
mpymi CFGHIK. mCum enim re@z FC, CG

zquales fint, & parallelzredtis IK, KH, H

parallelogramma CFIK , CGHK , FGHI ; erunt

triangula CFG, HIK, zqualia, & zquianguisin-

B 1g.und. ter fe, ac propterea fimilia: » Sunt autem & parallela,

quodze@zCF, CG, lEer quas ducitur planum CFG,

Jpaaliclz fige re@is K1, KH, per quas plﬁlmll_lm

GF,
I, ob
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KIH, ducitur. Igitur folidum CFGHIK, con-
tentum duobus triangulis CFG, KIH, ex ad-
verfo zqualibus & fimilibus, & parailelis; atque
tribus paralielogrammis CFIK, KHGC, IFGH,
prifma eft. Quoniam vero prifmata EBFGHI,
CFGHIK, funt ejufdem altitudinis, nempe inter
plana parallela BCGE, HIK, & parallelogram-
mum EBFG, bafis illius, duplum eft trianguli
CFGQG, bafis hujus, per fcholium propofl 4t. lib.
1. _oIpfa inter fe ®qualia erunt.

Denique quia pritma EEFGHI, majus eft py-
ramide EBF1 , totum parte; Eft autem pyramis
EBFI, =zqualis & fimilis pyramidi AEGH, nec
non pyramidi HIKD , ut perfpicuum eft ex a-
qualitate & fimilitudine triangulorum : Majora
erunt prifmata EBFGHI, CFGHIK, pyramidi~
bus AEGH, HIKD. Ac proinde illa quidem
dimidium pyramidis ABCD , cxcedent , hz vero
4 dimidio ejufiem dcficient. Quando enim totum
in duas partes inzquales fecatur, major dimi-
dium ejus fupcrat, minor vero 3 dimidio deficit.
Omnis igitur pyramis triangularem habens bafin,
&c. Quod erat oftendendum. ‘

THEOR. 4 PROPOS. 4

Si fuerint due pyramides ejufdem altitu-
dinis , triangulares habentes bafes 3 fit autem
illaram utraque divifa & in duas pyramides
®quales inter fe, & fimiles toti; & in duo
prifmata @qualia 3 Ac eodem modo divifa
fit utraque pyramidum, que ex fuperiore
divifione nae funt, idque femper fiat; erit
ut unius pyramidis bafis ad alterius pyrami-
dis bafim, ita & omnia, que in una py-
ramide, prifinata, ad omnia, que in alte-
ra pyramide, prifmata multitudin€ zqualia.

SInt fuper balts triangulares ABC, EFG, duz

0 qo.xndy

i)

TAB.

pyramides ABCD, EFGH, ejufdem altitudi~ XXX44-
A nis, /& 7°
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nis,, quarum latera bifariam dividantur in punétis
I’ K’ L) M’ N1 O) P, Qs R’ SvTa v,

conneétanturque reéte IL, LK, KN, NO, OM,

MN, LM, MI; PR, RQ, QT, TV, VS, ST,
RS, SP, ita ut pyrams utraque fecta {it in binas
pyramides zquales inter fe, & fimiles toti, ni-
mirum in AILM, MNOD; EPRS, STVH; &
in bina prifinata zqualia IBKLMN, CKLMNOQ;
PFQRST , GQRSTV 5 ut vult prop Aitio prece-
dens : codumque modo inteliizanwur ofle divifie
pyramides facte AIL M, MNOD; EURS, STVH,
& fic deinceps, Dico fia efle omnia prifinata
facta in pyramide ABCD , ad ommia prifinata
generata in pyramnide EFGH, illis muldtedine
zqualia, ut cit bafis ABC, ad bafin EFG. Cum
emim fir ut BC , ad CK, ita FG, ad GQ, co
quod utraque linea divifa eft bitariam, fint autem
trianzula ABC, LKC, finta fimilicerque pofie
ta; ltem triangula EFG, RQG, ex coroll. pro=
pof. 4. lib. 6. a Erit quogue ut triangulum
ABC, ad triangalum LKC, ita triangulum EFG,
ad triangutum RQG. Ert perinutando, ur ABC,
ad EFG, ita LKC, ad RQG, ita elt priima
CKLMNO, ad pritma GQR51TV, ut mox olten-
demus , atque ideo ita piifma IRKLMN, ad
pritina PFQARST , cum hxc iilis fiar zqualia:
Et ut unwin pritma, videlicet IBKLMN, ad
unum prittna PEQRST, 6 fa funt duo prifinata
IBRLVIN) CRLMNO, ad duo prifinata PFQRST,
GQRSTV. {lrar crunt guoque, ut batis ARC,
ad oafirn EFG, ita duo priimta in pyramids
ABCD, ad dao pritnina in pyramide EFGH.
S:mili arzumeooto oftendemus ; ita cfle bina prif=
mata in pyramia aus AlLLM, MNOD, réls in
pyranide ABTD, ad biaa pritimata in pyramidibus
EPRS, STV, tash in pyranide EFGH , ut
funt bafts AL, MNO, itlarum pyramidum ad
bafes KPR, STV , harum pyramidum ; & fic
deinerps eademn femper facta divitione. Sod ut
illz bafes ad has, ia ot LKC, bafis que illis
eft aqualis & fimiiis, ad batia RQG, quz hi:

ct
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eft zqualis, & fimilis, ut in przcedenti eft de-
monftratum , hoc eft , ita eft bafis ABC, ad ba-
fin EFG. lgitur crunt quoque, ut baflis ABC,
ad bafin EFG , ita prifimata cujuslibct pyramidis
fadz in pyramide ABCD, ad prifmata cujuslibet
pyramidis factx in pyramide EFGH : Ac propte=
fca erunt quoquae, ut prifinata pyramidis ABCD,
ad prifmata pyramidis EFGH, #ta pritmaia «am
pyramidis AILM, ad pritmata pyramidis EPRS,
qQuam prilmata pyranidis MNOD , ad prifnata
pyramidis STV ; & ita deinceps. Quare cum
fint, ut duo prifniata pyramidis ABCL | ad duo
prifmata pyramidis FLIGH ) cita omuia prifmata
in pyramidibus ABCD, AILM, MNCD, &ec.

fimul ad ommia prifinata iu pyramidibus EFGH, -

EPRS, STVIIl, &c. fimul, i hzc illis multitu=
dine fint zquaiia; Erout quoque, ut bafis ABC,
ad bafin EI'G, 1w omnia prifmata in pyramide
ABCD , ad omnia prifinata in pyramide EFGH.
Quocirca i tu.rint dux pyranndes ¢jufdan alti-
tudinis , trianguiar.s habeutes bates , &e. Quod
erat demouftrandum. o

LEMMA.

Qued autem fit LKC, ad QRG, ita prifma
CKLMNO , ad prifina GQRSTV , fta offendemus.
Imelligantur ex verticions D, H , ad bafes ABC,
EFG, den:z perpend-culares, que erunt altstudines
aquales pyramidim ABCD, EFGH. Quonsam
igitur plone pazallela ABC , MNO', dfecant duas
rellas, nempe DC, & perpendicularem ex D, des
mifJam proportionaiiter, [¢cainr autem DC, bifariam
sn O3 [ecabutur quoque perpendicularis ex D, de-

“miffa bsfariam in puncto , cxi planum MNO , oc-

currit.  Eadem ratione perpendicularis ex H , de-
miffa bifariam [ecabitwr a plano STV. Quare cum
tote perpendiculares ponantur equales , erunt &~ di=
midie , nempe prifmasum alisndines, aquales ; Aec
i proinde

Pl

Spp
¢ 12qmm,

d, 57.4md.
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proinde "prifmata CKLMNO, GQRSIV , cum
babeant altitudines aquales , inter fe erumt , us bafes
LKC, ROG , per ea, que ad propof. 34. lib. 1 1.
demonfiravimus. ‘

vw . THEOR. 35 PROPOS. 3.

. Sub eadem altitudine exiitentes pyrami-
des, & rtriangulares habentes bafes , inter
fe funt, ut bafes.

" TAB. 'SI nt pyramidcs cjufdemaltitudinis ABCD, EFGH,
XXX, quarum bafes triangula ABC, EFG. Dico
fg. 7. effe pyramidem ad pyramidem, ut eft bafis , ad

bafin. Si cnim non ita fit, ponatur ut bafis ABC,
ad bafin EFG, ita pyramis ABCD, ad folidum
X ; quod vel minus erit, vel majus pyramide
EFGH. Sit primo minus , magnitudine Y. Di-
vidatur pyramis EFGH, in duas pyramides -
quales , & duo prifinata zqualia, juxta propof.
3. hujus lib. Rurfus codem modo fatz pyrami-
des in pyramide EFGH, in binas pyramides -
quales, & in bina prifmata zqualia, & fic dein-

ceps. Quoniam igitur, fi 3 pyramide EFGH
-auferatur plus quam dimidium, nempe duo prif=
@ §. dwd. mata PFQRST , GQRSTV ; aquz majora funt
dimidio pyramidis EFGH : Item a reliquis pyra-
midibus EPRS , STVH, plus quam dunidium ,
earum fcilicer prifinata, & flic deinceps; relinque-
tur tandem minor magnitudo quam Y , excetlus
‘pyramidis EFGH , fupra folidum X. per lemma
‘propof. 2. hujus lib. Sit ergo jam reli¢ta mag-

nitudo tinor. Cum autem pyramis EFGH
®qualis ponatur folidis X, Y; crunt reliqua pri()-
mata in pyramide EFGH, majora folido X. Di-
vidatur pyramis ABCD, in duas pyramides -
uales, & duo prifinata zqualia, & codemn modo
?actaa pyramldes AILM, MNOD, in binas pyra-
"mides ®zquales,, & bina prilmata zqualia; Atque
hoc toties fiat, quoties id fatum fuit in pyran‘xii-
e
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de EFGH. ¢Quoriam igitur funt omnia prifma-
ta in pyramide ABCID, ad omnia prifimata nu-
incro aquaiiiaia pyramide EFGH, ut bafis ABC,
ad bafin EFG, nroc cft, ut pyramis ABCD, ad
foiidum X : Sunt autein omuia prifmata in pyra-
m;de ABCD, miuora, quamtota pyramis ABgD;
4 crunt quoque owmnia prilinata  in  pyramide
EFGH, minora quam folidum X. Oftenfa vero
funt & majora. Quod cft abfurdum. Non ergo
minus cft {olidum X, pyramide EFGH.

Sit duinde folidum X, pyramide EFGH, ma-
jus. Quoniam igitur ponitur pyramis ABCD,
ad folicum X, ut bafis AEC, ad bafin EFG :
Erit convertendo folidum X', ad pyramidem
ABCD, ut bufis EVG, ad bafin ABC. Ponatur,
ut folidum X, ad pyramidem ABCD , ita pyra-
mis EFGH , ad foliduimn Y. Et quia folidum
X , majus ponitur pyramidc EFGH, eerit &
pyramis ABCD, major folido Y. Quare erit,
ut bufis EFG, ad bafiu ABC,-ita pyramis EFGH,
ad folidum Y, quod minus cft pyramide ABCD.
Quod eft ablurdum. Cltenfum enim eft jam,

C 4 duod,

dig.quinz,

€ Lquguinty

non pofle cflc, ut cft, balis ad bafin, ita pyrami--

dem ad folidum pyramide minus. Non ergo
majus eft folidum X, pyramide EFGH, fed ne-
que minas, cft ottenfuin. Igitur zquale eft.
Quare cum - ponatur ut bafis ABC, ad bafin
ErG, ita pyramis ABCD, ad folidum X ; ffit
autem pyramnis ABCD, ad folidum X , ut ad
pyramidem EFGH, folido X, zqualem : Erit
quoque ut bafis ABC, ad bafin EFG, ita pyra-
mis ABCD, ad pyramidem EFGH. Sub eadem
ergo altitudine exiftentes pyramides, &c.. Quod
erat oftendendum.

COROLLARIUM.

Hinc fit, pyramides ejufdem altitudinis {upes eandem,
vel zquales bafes triangulares conflitutas , effe inter f&
mquales ; propterea q eandem proportionem babent
com bafibus , quz zquales ponwntur , vel certe una &

des,
e Z 3 THEOR.

f 9.quim,
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THEOR. 6 PROPOS. ¢

Sub cadem altitudine exift:ntes pyrami-
des, & polyzonas habentes bauts, mter fe
funr , ut bafes.

SInt pyramides ABCDEF, GHIKTLM, quarum
bafes polygonz ABCDE , GHIXL, latera
multitudine zqualia habentes.  Dico efle pyrami-
dem ad pyramidem, ut eft balis ad bafia. Refo-
lutis enim bafibus in triangula numera aqualia;
erit qualibet pyram’s in totidem pyramides trian-
gulares divifa. aQuia vero clt, ut bafis ABC,
ad bafin ACD, ita pyramis ABCF, ad pyranii-
dem ACDF ; crit componendo ut bafis ABCD,
ad bafin ACD, ita pyramis AS{CDF, ad pyra-
midem ACDF ¢ 4Scd rurfus cft ut bafis ACD,
ad bafin ADE , ita pyramis ACDF , ad pyrami-
dem ADEF. Igitur ¢x zquo ut bafis ABCD,
ad bafin ADE, ita pyranus ABCDF, ad pyra-
midem ADEF. Componcndo crzo crit ut befis
ABCDE, ad bafin ADE, ita pyruinis ABCDEP,
ad pyramidem ADEF. Simli argumecto orit ut
bafis GHIKL , ad bafim GXL, ita pyramis
GHIKLM , ad pyramidem GKLM ; & conver-
tendo ut bafis GKL , ad batin GHIKL, ita py-
ramis GKLM, ad pyramidem GHiKLM. ¢Rur-
fus quoniam c¢ft, ut bafis ADE, ad bafin GKL,
ita pyramis ADEF , ad pyramidem GXLM ; E-
runt quatuor bafes ABCDE, ADE, GKL,
GHIKL, in cifdem proportionibas cum quatuor
pyramnidious ABCDEF , ADLF , GKLM,
GHIKLM, ut manitcftum cft cx demonftratione.
Quare ¢x xzquo, crit ut bafis ABCDE, ad batin
GHIKL, ita pyramis ABCDEF, ad pyramitem
GHIKLM : Ac propterea , fub eadem altitudine
exiftentes  pyramides , &c. Quod erat demon-
firandum.

SCHO-
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Quamcis kujus propsfizivais demonftratio de illis
duiiaxat prraaidibus e;fdem alvizudinis loquatar , - -
Secuindum tnicipreses | qasram bafes polygome latéra
vobont multiindive aguaiia o facile tamen idem etiam
demnflralinas de pyramidibus ejufdem altizndinis
gaarpas wniies bajis plira contize: latera guam bafis
al:erias. Sint enim duc prramides ejefdens altitudinis S
ADCDLE, GUIK . guaram illins bafis fit polygona, T 4B.
nempe pentaguudy bigus vero triavgularis. o Dico ;ye XXXl
pyramidem ad  pyramitea, ut coff bafis ad bafin. fg- 9+
Kefoluto enim pentagoin iu triangula, erit &5 pyre- T
mis in pyrainides waimcro £Qiscles divifa.  d Quomians & g, aned.
vero eft y aut byfis ABC | frima quaatitas, ad bafin
Gl fecundam quaititziem o ita pyramis ABCF,
tersia quariiias ad pyramidem GHIK , quartam
quantitatem; 5 evdem inudo , ut hafis ACD, quinta
quaniitasy ad bafin GLHI, Jecundam quantizatem , ise
pyramis ACDF | f[exta quantitas, ad pyramidem
GHUIK  guartam quanutatem : ¢ Erit” at  bafis €24.quin?.
ABCD | prima guanrtitas cam gquinta , &d bafin
GHI, fecundam quantitaem  ita pyramis ABCDF,
tertia guantiras cwm fixia, ad pyramidem GHIK
quartam guawtitarem, Ruxfus quia eft , ut baji'c
ABCD | prima quantitas, ad bafin GHI, fecundam
guantitatem , ita pyranis Jd3CDF| tertia quantitas,
ad pyramidem GHIK , goariam quantitatem , st
mody eft oftenfum: £.5 at bufis ADE, quinta quan- § §- duod,
titas ad bafin GHI | (ecundun quantitatem . ita py-
ramis ADEF, fexta quantitas ad pyramidem GHIK ,
guartam guantstatem ; ¢ Lrit etiam bafis ABCDEy gagquint.
prima quantitas cam quiata , ad bafin GHI , fecan=
dam gaantitatem , ita pyramis ABCDEF , tertia
guantstas cum [exta , ad pyramidem GHIK 5 quar-
zam_quantitatem. Quod eft propofisum, Eodem mo-

dv femper procedendum eft | fi plura fuerint iriangu-
la 8 bafi polyguma. C

THEOR. 7z PROPOS. 7 v,

Omne prifima triangularem habens bafim ,
S Z 4 divi-
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dividitur in tres pyramides @quales inter fe,
triangulares bafes habentes.

SIt prifina ABCDEF, cujus duo triangula op-
pofita, =qualia, ac fimilia ABF, DCE. Dico
ipfum prifma fecari in tres pyramides triangulares
inter fe zquales. Ducantur enim in tribus paral-
lelogrammis tres diametri, nempe AC, in ABCD;
CF, in BCEF, FD, in ADEF. 4 Quoniam
igitur triangula ABC, ADC, zqualia funt; 4cft-
ue ut pafis ABC, ad bafin ADC , ita pyramis
BCF, ad pyramidem ADCF, cum hz pyrami-
des eandem habeant altitudinem , nempe perpen-
dicularem ex F, vertice ad planum ABCD, de-
miffam ; Erunt & pyramides ABCF , ADCF,
inter fe zquales. Eadem ratione zquales ecrunt
pyramides ADFC , EFDC, fuper zquales bafes
ADF, EFD, conftitutz, & fub eadem altitudine,
nempe perpendiculari 4 vertice C, ad planum
ADEF, demiffa. Eft autem pyramis ADCF,
eadem pyramidi ADFC, cum illa contincatur
guatuor planis , nempe bafi ADC, & rtriangulis
DF, ACF, DCF ; hzc vero eifdem quataor
planis , nimirum bafi ADF, & triangulis ADC,
ACF, DCF. Igitur tres pyramides ABCF,
ADCF, EFDC, fcu CDE[-P, (que eadem cft
pyramidi EFDC, cum tam EFDC, quam
CDEF , contineatur planis CDE, EFD, DCF,
FCE,) totum prifma componentes, ut perfpicu-
um eft , zquales funt incer fe; Ac propterca
prifma ABCDEF ; in tres pyramides zquales cft
divifum. Quo circa omne prifma triangularem
habens bafin, &c. Quod crat demonftrandum.

COROLLARIUM

Hinc colligitur , quamlibst pyramidem effe tertiam
putem prifmatis , quod eandem cum illa babet & ba-
fim , & altitudinem : Sive prifma quodlibet triplum effe
pyramidis , qux eandem cum ipfo habst & bafin, & al-
titudinem, ) s

it
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Sit enim primum pyramis ABFC, triangularem habens T 4B,

bafin ABF ; & prifma ABCDEF, fub eadem alticudine XXXIP,
eandem habens bafin triaogularem ABF. Dico pyrami- fig. a.
dem eoffc tertiam partern prifmatis. Nam fi ducatur reéta
DF , erit prifma divifum in tres pyramides zquales
ABCF, ADCF, CDEF, ¢ ut demonttratum et ; Ac ¢ 7.duwed.
propterea pyramis ABCF , hoc «¢ft, pyramis ABFC,
(cum bzc illi fit zqualis, immo cadem , quoi c¢ifdem
planis comprebendatur ABF , FCA, ABC, CBF,) t:ruia
pars erit prifmatis ABCDEF. Cuom igitur pyramis ABFC,
wqualis fit cuicunque alteri prramiti {ub eadem altitudi.
ne, & fuper eandem bafin ABF , conftiturz, ex coroll.
propol. 5. hujus ib. manifeflum cft , quamlibet pyra-
midem ¢ffe tertiam partems prifmatis, quod eandem cum
illa babet bafin trisnpularem 8¢ altitudinem ; ac proptcres
prifma & cortrario efle pyramidis triplum.

Sit deinde pyramis ABCDE, cujus bafis reilincam 748
quodcunque ABCD , quotliber laterum ; & ‘prilma XXXV,
ABCDEFGH , fub cadem altitudine eandem habens be- £g. 3.
fim, Dico surfus pyramidem effc prifmatie partem ter- '
tiam. Refoluta enim bafi ABCD, & plano oppofito
EFGH, in triangula numero aqualia ADB, BCD, EHF,

FGH , oit priima in totidem prifmata bafes habentia
triangulares dvifum. Duflis ergo rcis AH, BH, OF,
CF, crit, ut demonftratum eft, pyramis ADBH, tertis
pars prifmatis ABFEHD. Irem pyramis BCDF , tertia
pars prifmatis CDHGFB. Quare erit ut pyramis ADBH,
ad prifma ABFEHD , ita pyramis BCDF , ad prifma
CDHGFB ; 4 Ac propterea ut una pyramis ad fuum prif dis.quins.
ma ; ita omones pyramides ad omnia prifmara , boc eft,
ad prifma ABCDEFGH. Igiturpyramides ADBH, BCDF,
fimul tertiam partem confhituent prifmatis ABCDEFGH.
Sunt autem pyramides ADBH, BCDF, mquales pyramidi
ABCDE ; propterea quod pyramides ADBH, ADBE,
fuper eandem bafin, & fuper cadem oltitudine , ni-
mirum inter plana parsliela , fone xquales , ex
coroll. propof. §. hujus lib. Esdemque ratione zquales
funt pyranndes BCOF , BCDE , fuper eandem bafim ,
& fupcr cadem altitudine. Quapropter cum pyramides
ADBE, BCDE , componant totam pvtamidem ABCDE,
erit & pyramis ABCDE, terria pars prifmatis ABCDRFGH,
Cum igitur pyramis ABCDE , =qualis fit cuicunque altes
ri pyrami‘ti {ub eadem aititudine & fuper eandem bafim
ABCD, conftirutr, p=r coroll propof. ¢. bujus lib. per-
fpicuum cft , quamlibet pyramidem cfle tertism partem
Zs prifmes
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. prifmatis, quod eandem, cum illa habet bafim. multilat:-

ram, eandemque althi fingm.
Quod fi balis pyramiuis , ac prifinatis plura haboat

* Istera , eodem molo oftsn.erur, pyramidim efiz prifina-

tis partem tertum. Nam  divilis polygonis in triasaula,
fi@um erit prifm1 in rtoti‘emn prifmara bafis habentia

* triasgulares.  Unde fingulz pyramides triangulares horum

prifmatum crunt terha  partes  fiazulorum  prifmatam.
Cum igitur omoes b2 pyramides xqualis fint pyramidi
‘bafim  habenti pulygorum  pofmaiis  propuliti , couttar
“pyopofitum,

SCHoLIUM

Sub eadem altitudine exiffemtia prifmasa, quaf-
ciunque habzant bafvs , inter fe funt , wus bafes.

" Qnamvis enim hoc demonftratum fiz im Iib. 11, de

prifmatis | qunivn dus plaza eppofisa, parallels, (&

aqualiay [uns trisagala | licet eoram bafes fint pa-
rallclogramm s | wvertices vere linee velle : nec mon
de paralicleripedis o q.@ nomine prifmacum comtineri
diximus: Nauc tamen id spfum demonfiribimus unis
werfe de omiious prifimatis . quorum dwo plana ade
verfa, five bujes, funt polygona, quamuis plura latee
18, fen anguic in uniur bafe reperiantur , quam in
bafe alterias. Srat igitur duo prifmata ejufdem al-
tirndinis ABCDEFGHIK, LMNOPQRS , guorum
bafes [int firure maultilateres "Dico &t coft bafis
ABCDE , ad bafim LMNO, dta ¢ffe prifina ad
prifma. i enim ex omnibus angulis uiriufque bafis
ad wnum punlinm fuperioris plani , quod bafs oppo-
Witnr y line® rveile ducanstur o confargent due pyra-
mides fub cadem altitudine cum prifmatis babemres
eafdem bafes ; dc proimde per corolly pradictum hu-
jus propofs quaiibct pyramis . bereia pars eriz [ui
prifmatis.  a{Quam ob rem erit , m# pyramis ad py-
ramidem. sta prijma ad prijma: Sed pyramis ad py-
midem cft, ue bafis ad bafin, ut oflenfam eft propof:
6. cjafque fcholio. Igitxr erit gquogne us bafis ad
bafim, ita prifma ad prifma. Quod cft propofitum.

T 7 "+ THEOR.
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THEOR 8 PROPOS. 8 -

Similes pyramides, que triangulares ha-~ - < .,
bent bafes, in triplicata funt homologorum
latcrum ratione.

Int_ pyramides fimiles triangulares ABCD, T48B.

EFGH, ita ut bafes ABC, EFG, fint fimi- XXXi¥.
les , & reliqua triangula unius fimilia rcliquis /& §-
triangulis aijterius. Dico  proportionem  pyrami-
dum cofle wiplicatam proportionis , quam habent
latera homologa, nempe BC, FG. Extendantur
cnim plana triangulorum ABC, CBD, DAB,
perficianturque paratlelogramma Bl , BK , BL.
Dcinde ducantur LM, 1M, reétis Al, AL,
paralleiz convenientes in M, conne&taturque re-
¢ta KM. Eritigitur completum parallelcpipedum
BM, cjufdem cum pyramn'de alutudinis ; cum
plana folidi BM, fint paralicla, ut facile colligi=
tur ¢x propof. 1g. lib. 11. Rurfus codem mode
perficiatur paraliclepipedum FQ. Quoniam igitur
ob fimilitudinem pyramidum, auguli plani ABC, -
ErG, funt zquales, cltque ut AB, ad BC, ita
EF, ad FG ; erunt paraiiclogramma BI, i:‘N,
fimilia. Eodem modo cum anguli AbD, EFH,
fint zquales, fitque ut AB, ad B, ita EF, ad
FH ; Item angulh DBC, HFG, zquales, & ut
DB, ad BC, ita HF , ad FG: erunt & paralle-
lozramma BL, BK, paraltelogrammis ¥FP, FO,
fizn'lia. «Sed tam tria Bl , BK , BL, parallele- a s4.und.
piedi BM , rliquis tribus op ofitis DM , AM,
CM , quam tria FN, FO | FP, parailclepipedi
FQ, reiiquis oppofi.is tribus HQ, EQ , GQ,
blunt mqualia, & fimilia. Isitur fex plana cir- bag. sad,
cumferibencia folidum BM, fimilia funt fex pla- o
nis {olidum FQ, ambientibus ; Ac propterea ex
defin, 9. lib. 11. fimilia funt paralielepipeda BM,
FQ. Quoniam vero duétis reétis LI, PN, ¢ prifs Cig.quims]
mata DBCILA | HFGNPE, habent eandem proe
portionem , aaam parallelepipeda BM, FQ, eo~ |
tum dupla; & pyramides ABCD, EFGH, ?n-

- dem
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duignivt. dem, quam prifmata dia, earum tripla; Zhabe-
bunt quoque pyramides _eandem proportionem ,
€33. 0. quam parallelepipeda. ¢ Cum igitur proportio pa-
ralielepipedi BM , ad parallclepipedum FQ, fir
triplicata proportionis homologorum laterum BC,
FG; erit quoque proportio pyramidis ABCD, ad
pyramidem EFGH, proportionis BC, ad FG,
triplicata. Similes itaque pyramides, que trian-
ﬁulares habent bafes, &c. Quod erat demon-
randum.

COROLLARIUM.

Ex boc queque et manifeftum , fimiles pyramides ,
quarum bafes plura larera, quam tria,, continent , habe-
re proportionem homologorum laterum triplicatam, )

Sint pyramides fimiles , quarum bafes reilinea fimilia

T AB. plurium laterum ABCDE, GHIKL. Dico proportionem
XXXlr. rymnidum efle triplicatam proportionis , quam babeat
. Ge atcra bomologa AB, GH. Nam fi ex angulis E, L,
ducantur ad angulos oppofitos re&z €8, BRC, LH, LI,

f 20./ext. fdivife crunt bafes fimiles in triangula numero zqualia ,
& fimilia 3 nimirum triangula ABE , EBC, CDE, fimi-

lia erunt trizgngulis GHL , LHI , IKL. Quoniam erpo

ob pyramidum fimilitudinem , trianpula AEF , GLM,

fimilia {unt , & angulus FEA , angulo MLG, =qualis;

erit ut FE , ad EA, ita ML, 3ad LG: Ut aatem EA,

ad EB, ita LG, ad LH, propter fimilitudinem triangu-

Jorum AEB, GLH. Ipitur ex =mquo erit, ut FE, ad

EB, ita ML, ad LH. Rurfus quia cft ut EB, ad BA,

ita LH, ad HG, ob triangula fimilia ABE, GHL ; Et

ut BA, a3 BF , ita HG, ad HM, cum ob pvramidum
fimilitudioem fimilis fint triangula ABF , GHM ; Erit

quoque ¢x zquo , ut EB , ad BF, ita LH, ad HM:

Ac propterea cum fit, ut FE, ad EB, ita ML , ad

T LH ; & ut EB, ad BF , ita LH, ad HM, erit etiam
g §+Jixt. ex zquo, ut FE , ad FB, ita ML, ad MH. gQuare
uiangula , atque adeo & fimilia funt triangula FEB,

:&,H. Sunt autem & triangula FEA, FAB, ABE,
triangulis MLG , MGH, GHL , fimilia. Igitur pyrami-

des ABEF , GHLM , ex defin. g. lib. 11. fimiles funt.

) Eadem ratione fimiles erunt pyramides EBCF , LHIM ;
h8.dwd Item CDEF, IKLM. bQuapropter, ut demonftratom
eft , pyramudes ABEF , EBCF , CDEF, ad ”(?ﬁ';_id“
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GHLM, LUIM, IKLM, fingule ad fiogulas, triplicatsm
proportionem babebunt Jaterum homologorum AB, BC,

CD, ad GH, HI, IK, firgulorum ad fingula. Cum

igitur AB, BC, CD, ad GH, HI, IK, habeant unam.

& candem proportionem , ob fimilitudinem bafium

ABCDE, GHIKL § habcbunt quoque pyramides ABEF,

EBCF , CDEF, ad pyramides GHLM, LBIM, IKLM,

uram eandemque proportionem , triplicatam feilicze illi- ‘
us; 1Atgque idcirco erit ut una pyramis ABEF, ad unam i r1a.¢mins}
pyramidem GHLM , ita cmnes pyramides, nempe pyrs- =~
mis ABCDEF , ad omnes pyramides , nimirum ad pyra-

midem GHIKLM. Quum ob rem , kcom pyraniis k8. dued,
ABEF , ad pyramidem GHLM , habeat triplicatam pro-
portionem homologorum lsterum AB, GH ; habebit

quoque pyramis ABCDEF , ad pyrsmidem GHIKLM,
triplicatam  proportionem corundem laterum  homologo-

sum AB, GH. Quod eft propofitum.

THEOR. 9. PROPOS. 9. vij.

" Zqualium pyramidum, & triangulares ba-
fes habentium, reciprocantur bafes & ald-
tudines. Et quarum pyramidum triangulares
bafes habentium reciprocantur bafes & ald-
tudines , ille funt @quales.

Int =quales pyramides triangulares ABCD TA
S EFG?—I. Dicpo earum bafes ﬁlBC , EFG 8; XXXIV...
altitudines cfle reciprocas, hoc eft, efle ut ABC fe 1o
ad EFG, ita altitudinem pyramidis EFGH, ad '
altitudinem pyramidis ABCD. Si enim perfician-
tur, ut in praccdenti propofitione ditum eft, pa-
rallclepipeda BM, FQ , earundem altitudinum
cum pyramidibus,, connectanturque re&z LI,

PN; erunt prifmara DBCILA , HFGNPE , cum
fint tripla pyramidum, quz zquales ponuntur,
integ fe zqualia; Ac pruinde parallelepipeda BM,
FQ, cum fint prifinatum dupla, zqualia quoque
erunt. 4 Quare bafes eorum & aititudines reci- g 34, mnd,

.procabuntur , hoc eft, erit ut bafis BI, ad bafin

FN, ita altitudo folidi FQ, ad altitudinem folidi
BM: $Ut autem bafis BI, ad baim FN, ita eft big,guies
trian-
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triangulum ABC, ad triangulum EFG. Igitur
erit quoque, ut bafis ABC, ad bafin EFG, it
altitudo pyramidis EFGH, ‘ad altitudinem pyra-~
midis ABCD, cum altitudines pyramidum exdem
fint, qux parallelep’pedorum; Ac propterea bates
& alticudines pyramidum zqualium reciprocantur.

Siut jum bafes & altitudines reciproce. Dico
pyramidcs chic wquates. Conttru&a ex'm fiura,

'd;.qm. ut prius ; ccum fit ut ABC, ad EFG, ita parai-

lelogrammuin bl , ad parallclogrammum N
fintque cadem alttudines puraliciepipedorumn, &
pyramidum ; erunt quoquc bafes parailelepipedo-

d34sd. rum, & altitudines corundem reciproce ; 4dAc

ropterea inter fo ®qualia erunt paralielepipeda
M, FQ. Quare & pritmataDBCIL A | HFGNPE
eorum ainida, xguaalia crunt @ Arque propterca
pyramides quoque, prilinatum tertiz partes , 2-
quales erunt.  _Equaiium igitur pyran’dum , &
trianuulares bales  habentium , &c. Quod erat
demonttrandum.

vitje TIHHEOR. o. PROPOS. 10
Ouanis ¢ nus tertia pars eft cvlindri ean-
dem cum iplo batin habents ; & altitudi-
S fem AL
TAB. Abaant conus & cylindrus bafin candem cir-
XXX, - culim ABCD, & alitudinem canaem. D -
fi- 8 o conum cvindri cfle tertiam pattum. St enn

conys non credatur efl: torela pars ¢y iadii, noo
erit cylincrus coni triplus, fed vel maror, v
mmor trivio coni.  Sit primum major q.am tr-
plus coni, magnitudine E , ita ut cviparus fi
zcualis triplo coni & magnitudini E, fimul., In-
feribatur in circulo quadratum ABCD, & craa
cundem, quadratum FGHI; inteliiganturque lu-
per hec quadrata fub altitudine coni, & cy.indn,
ereta duo parallelepipeda. Quoniam izitur gua-
dratum ABCD, dimidium eft quadrati FGHI,

Lt
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ut ad propof. 9. lib. 4. oftendimus; «eftque ut ags. mxd
bafis. ad bafin , " ita :paraliclepipedum ad paraliele-
pipcdum ejufuem aititudinis ; Erit & parallelepi-
pedum bafis ABCD , dimidium parallelepipedi
bafis FGHI ; Ac proinde parallelepipedum bafis
ABCD, majus erit, .quam dimidium cylindri,
cyius bafis circulus ABCD. Sccentur bifariam
peripherie. AB, BC, CD, DA, in punétis K,
L, ¥, N, aswnzauturque rede KA, KB, LB,
.C, MC, MD, ND, NA. Ducatur quoque
per K, rcéta OF , tangens circulum in 12, quz
parallela erit ipfi AB, ut ad propof 27. lib. 3.
oftendimus , occurratque rectis DA, CB, prodi-
&is in P, & O; & fuper AKB, ABOP; intclli-
ganwur prifmata fub altitudine coni & cylindri.
¢ Quia ergo trianculum AKB , dimidium eft pa- b 4u.primi
rallclogrammi ABOP:; erit quoque prifma bafis
AKB, dimidium prifmatis, feuparallelepipedibafis
ABOP: cumfitprifina, ad pritina utbafisadbafim,
quemadmodum, ad propoi. 7. hujus lib. demon-
ftravimus; Ac propterea prifina bafis AKB, ma-
jus erit, quam dimidium fegmenti cylindri, cujus
bafis ficura contenta linca recta AB, & periphe-
ria. AKB. Eadem ratione erunt prilmata, quo-
rum bafes reiiqna triangula BLC, CMD, DRJA,
& altitudo cadem, qui coni & cylindri, majo=
ra, quam dimy' dfa fesmentorem cylindri, quorum
bates circuli fegmenta. Omnia igitur hee prif-
mata fimul majora funt, quam dimidia omnium
tezmenrornm evlindri fimul. Quod fi rurfus pe-
ripharie AW, Ki3, &c. fecentur bifariam, & ade
junganmr rect® liiee , conttizestur eodem mo-
do prifmata ¢juldem altitudiis cum cono, &
cylindro , aue majera cruint timul, quamn dimi-
dia omnium fermentorum cylindri fimul , quo-
rum bafes cireuli fesmenta , & fic deinceps.
Quoniam vero i @ cylindro, cujus bafis circulus
ABCD , auferaur pius quam dimidium , nempe
paralleicpipedum bafis ABCD ; & 2 reliquis feg-
mentis plus quam dimidium , nimirum prifimata
bafium AKB, BLC, &c. atque in hunc modum
. femper
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femper fiat detra&io ; relinquitur tandem minor
magnitudo, quam E, exceflus cylindri fupra tri-
plum coni, per lemma propof. 3, hujus lib. Sint
jam fegmenta cylindri reli®a batium AK, KB,
BL, &c. (quzquidem bafes funt circuli fegmenta, )
fimul fumpca, minora quam E. Cum jgitur cy-
lindrus ®qualis ponatur triplo coni & magnitu-
dini E, fimul; Si ex cylindro auferantur fegmen-
ta di¢ta, & ex triplo coni una cum magnitudine
E, ipfa magnitudo E, quz major eft dictis cy-
lindri fegmeutis , erit reliquum prifma bafis mul-
tansule AKBLCMDN, eandem habens aititudi-
nem cum cono, & cylindro, majus quam reli-
quum triplum coni; ideoque conus minor erit,
quam tertia pars prifmatis. Quare cum di&ti
prilmatis fit tertia pars pyramis , cujus eadem
cuin ipfo bafis & altitudo, ex coroll. propof. 7.
hujus lib. Erit conus minor di¢ta pyramide, to-
tum parte. Quod eft abfurdum. Non igitur ma~
jor cft cylindrus triplo coni.

Sit deinde cylindrus minor triplo coni, ac pro=-
inde conus major quam tertia pars cylindri. Sit
€rp0 conus major quam tertia pars cylindri, mage
nitudine E ; ita ut conus zqualis fit tertiz parti
cylindri, & magaitudini E, fimul, Infcribatur
rurlus in circulo quadratum ABCD, & circa
eundem, quadratum FGHI ; intelliganturque fu-
per hzc quadrata, pyramides fub altitudine coni
& cylindri.  Quoniamn igitur quadratum ABCD
dimidium cft quadrati FGHI, ut ad propofl. 9.

4 6. dud. 11b. 4. demonitravimus, dcftque ut bafis ad bafin,
ita pyramis ad pyramidem ¢jufdem alt'tudinis ;
Erit quoque pyramis fuper ABCD, dimidium
pyramidis fuper bafin FGHI; ac proinde pyramis
fuper bafin ABCD, major erit dimidio coni,
cujus bafis circulus ABCD. Sccentur peripheriz
AB, BC, CD, DA, bifariam in K, L, M,
N, adjunganturque retz AK, KB, BL, LC,
CM, MD, DN, NA. Ducawr quoque per K,
reta OP, tangens circulum in K, quz parallcls
erit ipi AB, ut ad propof. 27. lib. 3. demon-

ftravimus),
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fravimus, occurratque rc&is DA, CB, produéiis

in P, & O, & fupcr AKB, ABOP, inteiligantur’

pyramides fub altitudine coni & cylindri. eQuia
ergo. triangulum AKB, dimidium eft paralicio=
grammi ABOP , erit quoque pyramis luper bafin
AKB, dimidium pyramidis fuper bafin ABUP ,
fcum pyramides habeant proportionem eapdem ,
qQuam bafes ; ac proinde pyramis fupcer bafin
AKB, major erit dimidio fegmenti com, cujus
bafis fizura contenta linca reéta AB, & periphe-
ria AKB. Eadem ratione erunt pyramides, quas
fum bates reliqua triaugula BLC, CMD, DNA,
& altitudo engcm cum cono & cylindro, mujo=
res,, quam dimidia fegmentorum coni, quorum
bafes circuli fegmenta. Omnes igitur he pyra-
mides fimul majores funt , quam dimidia omni=
um fegmentorum coni fimul. Quod fi rurfus
eripheriz AK, KB, BL, LC, CM, MD, DN,
A, fecentur bifariam , & adjungantur re¢iz ii=
nez in codem circulo , conftituentur eodem mo-
do pyramides ejufdem altitudinis cum cono &
cylindro, que majores erunt fimul, quam dimi-
dia omnium fegmentorum coni fimul, quorum
bafes circuli fegmenta ; & fic deinceps. Quonie
am vero fi 3 cono, cujus bafis circulus ABCD,
aufiratur plus quam dimidium , nempe pyramis
fuper bafin ABCD, quam majorem eflfe oftendi-
mus , quam dimidium coni, cujus bafis (ft cirs
culus ABCD; & 2 reliquis fegmentis plus quam
dimidium , nimirum pyramides bafium AqKB,
BLC, CMD, DNA; atque in hunc modum
femper fiar detratio ; relinquitur tandem minor
magnitudo, quam E, exceflus coni fupra tertiam
partem cylindri: per lemma propof. a. hujus lib.
Suit jam fegmenta coni reli¢ta bafium AK, KB,
BL, LC, CM, MD, DN, NA, (quz quidem
bafes funt circuli fegmenta,) fimul fumpta mi-
nora, quam E, Cum igitur conus zqualis po=~
natur tertiz parti cylindri, & magnitudini E,
fimul; fi ex cono detrahantur fegmenta przdi&ta,
& cx tertia parte cylindri una cum magnitudine
Aa E,

c41.prind

f 6.0ud
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E, ipfa magnitudo E, quz major eft praefatis

. coni fegmentis ; erit reliqua pyramis, cujus bafis

&
R

TAB.
XXXIF.
fg. 9

8 7. quint.

polygonum AKBLCMDN, candem habens al-
titudinem cum cono & cylindro, major. quam
‘tertia pars cylindri reliqua ; ac proinde triplum
di&tz pyramidis majus erit cylindro. Quocirca,
cum prifma eandem habens bafim cum difta py-
ramide , eandemque altitudinem cum cono &
cylindro , triplum fit ipfius pyramidis, ut fupra
in coroll. propof. 7. hujus lib. 2 uobis eft de-
monftratum , erit hujufcemodi prifma majus cy-
lindro , purs toto. Quod c¢ft abjurdum. Non
ergo cylindrus minor cft triplo coni: Sed neque
major triplo eft oftenfus. Igitur zqualis eft tri-
plo coni , proptercaque conus tertia pars cft cy-
Jindri. Omnis igitur conus tertia pars eft cylin=

dri , eandem cum ipfo bafim habentis, & altitu-

dinem zqualem. Quod erat demonftrandum.

THEOR. 11. PROPOS. 11

Sub eadem altitudine exiftentes coni &
cylindri, inter f¢ funt, ut bafes.

SInt fub eadem altitudine coni & cylindri, quo-~
rum bafes circuli ABCD , EFGH, altitudines
vero zquales IK, LM, Dico ut cft bafis ad
batim, ‘ita effe conum ad conum, & cylindrum
ad cylindrum. Si enim hoc non credatur, fit ut
balis ABCD , ad bafim EFGH , ita conus
ABCDK , ad aliquam magnitudinem , nempe ad
N, que vel major crit, vel minor cono EFGHM.
Si enim eflet ®qualis , ahabzret conus ABCDK,
ad cooum EFGHM, & ad N, proportionem
candem; ac propterea cflet conus ad conum, ut
bafis ad bafin : quod non conccditur. Sit ergo
primum N, minor quam conus EFGHM, mag-
nitudine O, ita ut conus EFGHM , ®qualis fit
magnitudinibus N, & O, fimul. Infcribatur in
circulo EFGH, quadratum EFGH, dividantur-

que
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gue peripheriz EF , FG, GH, HE, bifariam in
Q, R, S, & adjunganwr reétz EP, PF,
Fé, &c. Quoniam igitur fi ex cono EFGHM,
detrahatur pyramis fuper bafin EFGH , ejufdem
altitudinis , & 4 reliquis Jegmentis auferantur py-
ramides ejufdem altitudinis bafium EPF, FQG,
&c. atque in huuc modum femper fiat detrattio,
femper plus dimidio fubtrahitur,, ut in poftcriore
parte prazcedentis propofitionis oftenfum eft ; re-
linquetur tandvm minor magnitudo, quam O,
cxceflus coni EFGHM , fupir N, per lemma
propof. 2. hujus lib. Sint ergo jam fegmenta
coni relicta bafium EP, PF, FQ, & (quae
quidem bafes funt circuli fegmenta) fimul fum
ta, minora quam O. Cum igitur conusEFGHNf:
pobatur aqualis mggnicudinibus N, & O, fimul;
fi ex cono detrahantur di¢ta com fegmenta, &
cx N, & O, ipfa magnitudo O, quz pradi&i

coni fegmentis major c¢lt, erit rcliqua pyramis, -

cujus balis polygonum EPFQGRHS, ejufdem
altitudinis cum cono, major quam 1‘3 reliqua
magnitudo. Inf:ribatur in circulo ABC
lygonum ATBVCXDY , fimile polygono
EPFQGRHS, ut in propof. 2. hujus lib. docuje
mus , ducanturque citculorum diametri BD
FH. Quoniam igitur per coroll. propofl 2. hu-
jus lib. eft ut circulus ABCD, ad circulum
EFGH, ita polygonum ATBVCXDY , ad poly-
gonum EPFQGRHS: Ut autem circulus ABCD,
ad circulum EFGH, ita ponitur conus ABCDK,
ad magnitudinem N. ¢& ut polygonum, ad po-
lygonum, ita eft pyramis ad pyramidem ejufdem
altitudinis cum couis ; Erit quogue ut pyramis
ATBVCXDYK , ad pyramidem EPFQGRHSM,
ut conus ABCDK , ad N. Cum igitur pyramis
ATBVCXDYK , minor fit cono ABCDK, pars

D, po-

¢ 6. dud)

'

toto , derit & pyramis EPFQGRHSM , minor digquim!

quam N: Oftenfa autem tuit & major. Quod

. eft abfurdum. Non igitur minor eft magnitudo

N, cono EFGHM.
Sit fecundo N, major cono EFGHM. Cum

Aaa igitug
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igitur ponatur ut circulus ABCD, ad circulum
EFGH, ita conus ABCDK, ad N; Erit & con-
vertendo ut circulus EFGH, ad circulum ABCD
jta N, 4d conuin ABCDK. Ponatur ut N, ad
c¢onum ABCDK , ita conus EFGHM , ad mag-
nitudinem O. Et quia N, major ponitur cono
EFGHM ; major quoque erit conus ABCDK,
quam O. are erit ut circulus EFGH, ad
circuluh ABCD , ita conus EFGHM, ad mag-
nitudinem O uz minor eft cono ABCDK.
Quod eft abfurdum. Oftenfum enim cft jam,
fon poffe effe conum ad magnitudinem minorem
alio cono, ut eft bafis illius coni ad bafin hujus
coni. Non ergo major eft N, magnitado cono
EFGHM. Sed neque minor eft oftenfa; Equa-
lis igitur eft. Quapropter cugh ponatur, ut bafis
ABéD , ad 'bafin EFGH, ita conus ABCDK ,
¢ 7. quints ad N; ¢Sit autem, ut conus ABCDK, ad N, ita
" jdem comus ABCDK, ad conum EFGHM, erit
‘quoque ut bafis ABCD, ad bafin EFGH, ita
‘conus ABCDK, ad conum EFGHM.
fig.quins.  fQuoniam autem, ut conus ABCDK, ad co-
num EFGHM, ita cft cylindrus ABCDK, (qui
triplus eft coni ABCDK,, ) ad cylindrum EFGHM ;
( qui triplus ¢ft coni EFGHM.) Erit quoque ut
bafis ABCD, ad bafin EFGH, ita cylindrus
ABCDK, ad cylindrum EFGHM. Quod tamen
. eodem modo confirmari potcft, quo ufi fumus
in conis, fi loco conorum, & pyramidum, con-
cipiantur cylindri, & prifmata. Sub eadem crgo
altitudine exiftentes coni & cylindri, inter fe -
" funt, ut bates. Quod erat demonftrandum.

COROLLARIUM

Hinc fit, conos & cylindros cjufdem altitudinis fuper
eandern , vel xquales bafes conflitutos , effe inter fe 2
quales : propterca quod candem proportionem babent ,

 quam befes , quz mquales ponuntur , vel certe una &
€adem.

Irem fequitar , conos & cylindros zquales fuper ean<
dem , vel mquales bafes , in eadem effc altitudine : Et

aquaies:
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zquales in eadem altitudine, fuper zquiles bafes ofle,
non habuerint eandem. Quod oftcndemus non aliter,
ac converfum propof. 3. lib. 11. demonfiratum fuit,

THEOR. 12 PROPOS. 12. «x

Similes coni , & cylindri, in triplicata
ratione funt diametrorum, que in bafibus.

Int fimiles coni, & cylindri , quorum bafes T 43,
-2 circuli ABCD, EFGH, axes vero IK, LM, XXx¥,
& diametri bafium BD, FH. Dico conum ad fg. 1.
conum, & cylindrum ad cylindrum, habere pro-
portionem triplicatam diametri ad diametrum. Si
enim hoc non credatur, habecat conus ABCDK,
ad aliquam magnitudinem N, proportionem tri-
plicatam diametri BD , ad diametrum FH. Erit-

ue N, vel minor, vel major cono EFGHM.

i enim effet zqualis , ahaberet conus ABCDK, 17, ¢udm
ad conum EFGHM, & ad N, proportionem
eandem; Ac proinde proportio coni ABCDK,. ad
conum EFGHM , eﬂect quoque trilglicata propor-
tionis diametri BD, ad diametrum FH; quod non
conceditur, Sit ergo primum N, minor quam
conus EFGHM , magnitudine O ; Fiatque eadem
prorfus conftruftio figure , que in pracedenti
propofitione, ita ut rurfys pyramis EPFQGRHSM,
major oftendatur’y, quam N. Ducantur deinde
reéte KB, KT, MF, MP, ut habeantur duo
triangula BKT, FMP, pyramidum ATBVCXDYK,
EPFQGRHSM ; & conne&antur reétz TI, PL.
Quoniard igitur coni ABCDK, EFGHM , fimiles
%onuntur; erit, ex a4. defin. lib. 11. ut diameter

D, ad diametrum FH. éac propterea ut femi- big.quins,
diameter BI, ad femidiametrum FL, ita axis 1K,
ad axem LM ; Ac permutando ut BI, ad 1K,
jta FL , ad LM. Cum igitur anguli BIK,

FLM, reQi fint, ex dcfin. 3. lib. 11. quod coni

rei ponantur, proptereaque axes re&i ad eorum

bafes ; ¢ Erunt triangula BIK, FLM, zquiangu- ¢ 6. fext.

13 ; dAc propterea 11 KB, a& Bl, ita erit M:’é d 4 fear.
23



3714 EUCLIDIS GEOMETRI .

ad FL. Ut autem BI , ad BT, ita FL, ad FP,

ob fimilitudinem triangulorum BIT, FLP. (Cum

enim anguli BIT, FLP , infiftcntes fimilibus ar-

cubus BT, FP, fint zquales, ut in fcholio pro-

of. 22. 1ib. 3. oftenfum eft ; fitque ut BI, ad

T, ita FL, ad LP, ob zqualitatem tam linea-

3 6. fexs. TUM BI, IT, quam FL, LP; ecrunt criangula
BIT, FLP, fimilia.) Igitur ex zquo, ut KB,

ad BT, ita MF, ad FP. Rurfus quia latera

KI, IB, trianguli KIB, =qualia funt lateribus

KI, IT, trianguli KIT, & anguli di&is lateribus
comptchenfi, re&i, ex defin. 3. lib. 11. cum axis

IK , reftus ponatur , ad circulum, ABCD,

€ ”ermnt bafes KB, KT, =quales. Eodem’ mo-
¢ do zquales erunt retz MF , MP ; Ac prop-
terea retz KB, KT, reétis MF, MP, propor-
‘tionales erunt, cum utrobique fit proportio zqua-

g 7. qu. litatis. zQuoniam vero ut KB, ad BT, ita KT,
) ad eandem BT ; Item ut MF, ad FP, ita MP,
ad eandem FP: Erat autem ut KB, ad BT, ita

MF, ad FP : Erit quoque ut KT , ad BT; ita

MP, ad FP; Et convertendo ut BT, ad TK,

ita PZP, ad PM. Quare cum fit ut TK, ad KB,

ita PM, ad MF, & ut KB, ad BT, ita MF,

ad FP; Et ut BT, ad TK, ita FP, ad PM, ve-

luti oltenfum cft; habebunt triangulaBKT, FMP,

& 6 fea. latera proportionalia, bideoque zquiangula erunt;
Ac proinde fimilia, ex definitione. Non aliter
oftendentur reliqua triangula ambientia pyramides
ATBVCXDYK, EPFQGRHSM, inter f& fimi~

la effe : Quz cum fint multiudine zqualia,

crunt di®z pyramides fimiles, ex de@n. 9. lib.

11. Quocirca in triplicaza proportione erunt ho-
mologorum laterum BT, FP, ex coroll. propofl.

8. hujus tib. Ut autem BT, ad FP , ita eft,

BI, ad FL, ob fimilitudinem triangulorum BIT,
ingunme. FLP; iEt ut Bl, ad FL, ita BD, ad FH. Igi
tur pyramis ad pyramidem habebit qﬁoque pro-
portionem triplicatam diametrorum BD, FH:
Ponebatur autem & proportio coni ABéDK ’

~ . ad N, earundem diametrorum triplicata. Igitur
erit
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erit ut pyramis ATBVCXDYK, adxpyramidem
EPFQGRHSM, ita conus ABCDK , ad N.
Quare cum pyramis ATBVCXDYK , minor fit. .
cono ABCDK , pars toto; kerit & pyramis kyy.quid
EPFQGRHSM, minor quam N. Oftenfa autem o
eft & major. Quod eft abfurdum. Non igitur
minor elt magnitudo N, cono EFGHM.

Sit deindc N, major cono EFGHM. Cum
ergo ponatur conus ABCDK, ad N, habere proe
portionem triplicatam diamctri BD , ad diame=
trum FH; Habeat autem & pyramis ATBVCXDYK,
ad pyramidem EPFQGRHSM , triplicatam pro=
pPoriiotiem carundem  diamdtrorum, ut proxime
oftcndimus: Eritut conus ABCDK, adN, itapyra-
mis ATBVCXDYK, ad pyramidem EPFQGRHSM;
& convertendo ut N, ad conum ABCDK , itapyrae
mi>s EPFQGRHSM, ad pyramidem ATBVCXDYK.
Quare cum ex coroll. propof. 8. hujus lib. pyramis
EPFQGRHSM, ad pyramidem ATBVCXBYK,
habeat proportionem triplicatam homologorum
laterum PF, ad TB, hoc eft, diametri FH, ad
diametrum BD ; habebit quoque N, ad conum
ABCDK, proportionem tiiplicatam diametri FH,
ad diametrum BD. Ponatur ut N, ad conum |
ABCDK, ita conus EFGHM, ad magnitudinem
O. Habebit igitur & conus EFGHM , ad O,
proportionem triplicatam diametri FH, ad diame-
trum BD. Et quia N, major ponitur quam co=
nus EFGHM , /erit quoque conus ABCDK , li4.¢wint,
major quam O. Quapropter conus EFGHM,
ad magnitudinem O, minorem cono ABCDK
proportionem habet triplicatam diamctri FH, a
diamerrum BD. Quod ¢ft abfurdum. Oftenfym
eft enim, non poflc conum ad magnitudinem alio
cono minorem , proportionem habere triplicatam
¢jus , quam habent bafium diametri. Non ergo
major eft magnitudo N, cono EFGHM. Sed
reque minor eft oftenfa. /Equalis igitur eft;
mac proinde conus ABCDK, eandem habet pro- m 74w,
portionem ad conum EFGHM, & ad N. Cum
ergo ponatur conus ABCDK, ad N, in triplicata

Aag pro-
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proportione diamctrorum BD, & FH; erit qua-
que conus ABCDK , ad conum EFGHM, ia
carundem diametrorum proportione triplicata.

» Quoniam vero, quam proportioncm habent
coni, eandem quoque obtinent cylindri, eorum
tripli ; habebit quoque cylindeus ad cylindrum
propartionem diametrorum in bafibus triplicatam.
Quod tamen eodem modo demouftrabitur, quo
ufi fumus in conis, § modo loco conorum, &
pyram'dum afflumantur cylindri, atque prifmata.
S'miles igitur coni, & cylindri in triplicata ratio-
ne funt diametrorum, quz in batibus. Quod
oftendendum erat.

THEOR. 13 PROPOS. 13

Si cylindrus plano fecetur adverfis planis
paraflelo : Erit ut cyiindrus ad cylindrum,
ita axis ad axem.

SEcctur cylindrus ABCD, (gl:mo GH, paralle-
lo adverfis planis AB, CD, quod quidem
fecet axem EF, in I. Dico ut eft cylindrus
ABH7 , ad cylindum GHCD, ita cffe axem
El, ad axem IF. Intelligatur enim cylindrus
AB”D, in utramque partem, una cum ejus axe
& reftangulo EC, ad cujus rcvolutionem de-
feriptus eft cylindrus, protraus quantumlibet?
Samanturque in axe produéto quotcunque re&®
EK, KL, =zquales ipfi EI : ?rcm uotcunque
re&tz FM , MN, NO, =zquales ipfi FI. Deinde
r‘fr punia I, K, L, M, N, O ducantur re@t=
H, KP, LQ, MT, NV, OX, parallelz, &
Zquales re@is EB, FC; g1z quidem ad revolu-
tionem r~@anguli EC, defcribent circulos GH,
PR, QS. Ta, VZ, XY, parallelos & zquales
circutis AB, CD, ob zqualitatem femidiametro-
rum, quz (emper inter fe equidiftantes circumfe-
suntar.  Ac propterea cylindri erunt SP, PA
AH, HD, DT, TZ, ZX, cx definitionc, com-
ponea-
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ponentes totum cyindrum SQXY. Quoniam
vero tam cylindri SP, PA , AH, fuper bafes =-
quales QS, PR, BA, & fub altitudinibus zqua-
libus KL, EK, IE, zguales funt, quam cylin-
dri XZ, ZT, TD, DH, fuper zquales bafes
XY, VZ, Ta, CD, & fub altitudinibus zqua=
libus NO, MN, FM, IF, ex coroll. propof.
11, bhujus lib. Erit tam multiplex cylindrus
SH, cylindri AH, quam multiplex eft axis IL,
ipfius axis IE ; Item tam muliiplex cylindrus
XG , cylindri CG, quam multiplex eft axis 10,
ipfius axis IF. Quoniam autem fi axis IL
( multiplex 1E , {primz magnitudinis) qualis eff
axi 10, (multiphci axis IF, fecundz magnitudie
nis) zquaiis quoque eft cylindrus SH, (muitiplex
cylindri AH, tertiz magnitudinis) cylindro XG,
(multiplici cylindri C&@, quartz magnitudinis) ug
ex coroll, propof. 11. hujus lib. liquet. Si vero
axis major eft axe, cylindrus quoque cylindro
major eft ; Et fi minor, minor in quacunque
hoc contingat multiplicatione ; iErit per defin. 6.
lib. 5. ita axis IE, prima magnitudo ad axem
1F ] fecundam magnitudinem, ut cylindrus AH,
tertia  magnitudo ad cylindrum CG , quartam
magnitudinem. Si cylindrus igitur plano fecetur
adverfis planis parallelo ; erit ut cylindrus ad
cylindrum , ita axis ad axem. Quod erat de-
mounftrandum.

THEOR 14 PROPOS. 14. g
Super xqualibus bafibus exiftentes coni,
& cylindri ; inter fe funt, -uc altitudines.

Slnt fupet bafes zqualcs AB, CD, duo coni T4m
ABE, CDF, & duo cylindri ABGH, CDIK, XXX%.

qQuorum axes, feu altitudines,  Nam in conis fig. 3

& cylindris re@tis axes ipfi funt altitudines) 'LE, )

MF. Dico effc conum ABE, ad conum CDF,

& cylindrum ABGH, ad cylindrum CDIK, ut

eft. altitudo LE , ad altitudinem MF. Extenda-

: Aagy tus
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tur enim cylindrus ABGH , ad partes GH, una
cum cjus axe LE , & re@angulo AG; abfcinda~
turque axis EN, aqualis axi MF, & circa cen=
trum N, intelligatur circulus OP, zqualis & pa-
rallelus circulo GH, ut fiat cylindrus GHOP,
cjufdem altitudinis cum cylindro CDIK. Quo-
niam igitur cylindri HP, CI, cum hapeant 2qua-
Jes bafes & alcitudines , ®quales funt, ¢x coroll.
07 quint. propof. 11. hujus lib. scylindrus AG , ad ipfos
bi3.wed. candem habebit proportionem. & Eft autem cy-
lindrus AG, ad cylindrum HP, ut axis, feu
altitudo LE, ad axcm, feu altitudinem EN, hoc
eft, altitudinem MF, fibi zqualem. Igitur &
cylindrus AG, ad cylindrum Cl, crit quoque,
ut altitudo LE, ad alutudinem MFE.
cro.dusd. ¢Quia vero coni ABE, CDF, funt tertiz par-
dig.quins. tes cylindrorum AG, CI; 4ipfi habebunt eandem
cum cylindris proportionem ; Ac proinde erit
quogue conus ABE, ad conum CDF, ut altitu=
go E, ad altitudinem MF. Super zqualibus
igitur bafibus cxiftentes coni & cylindri, inter fe
ﬁnt, ut altitudines. Quod oftendendum erat.

¥ THEOR. 15. PROPOS. 15

. ZEqualiam conorum, & cylindrorum reci-
procantur bafes & altitudines : & quorum
conorum , & cylindrorum reciprocantur ba-
fes & alutudines, illi funt zquales.

148 Qlnt zquales coni ABC, DEF, & zquales cy-
XXXV, S lindrcil ABGH, DEIK, quorum bafes AB,
fe- ¢+ DE; axes altitudinesve LE , MF. Dico bafes
. & altitudines effe reciprocas, hoc eft, effe ut

AB, ad DE, ita MF, ad LC. In cylindris
; uidem fic propofitum oftendetur. Si altitudines
' 10, MF, fint zquales, cum cylindri ponantur
quoque zquales ; erunt & bafes zquales, ex
coroll. propof. 11. hujus lib. Quare erit ut bs-
fis AB, ad bafin zqualem DE, ita altitudo MI:; .
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ad altitudinem zqualem LC. Ac proinde bal.
atque altitudines funt reciprocz. :

Quod fi altitudines LC, MF, inzquales fue-
rint, fic MF , major, ex qua abfcindatur MN,
ipfi LC, =qualis; & per N, ducatur planum
O, wali DE, parallelum, ut in fcholio propof.

I5. lib. 11, docuimus, ut fiant duo cylindri

DO, OK. Quoniam igitur zquales ponuntur
cylindi ABGH, DEIK ; serit ut cylindrus
ABGH, ad cylindrum DO, ita cylindrus DEIK,
ad eundem cylindrum DO. 4E{ autem ut cy-
lindrus ABGH, ad cylindrum DO, ita balis
AB, ad bafin DE, cum zquales fint altitudines:
¢Item ut cylindrus DEIK , ad cylindrum DO,
ita altitudo MF, ad aititudinem MN, cum bafcs
fint zquales, immo una & eadem DE. Igitur
erit quoque ut bafis AB, ad bafin DE, ita alti-
tudo , ad altitudinem MN, hoc eft, ad buic
zqualem LC ; Ac propterea reciprocz fint bafes
& altitudines.

In conis vero ita concludemus propofitum. Si
coni ABC, DEF, fint zquales; erunt & cylin-
dri ABGH, DElk, zquales, dcum coni fint
cylindrorum tertiz partes. Quare ut oftenfuin
elt, ex zqualitate cylindrorum fequetur, bafes &
altitudines efle reciprocas ; Ac propterea, ex z-
qualitate conorum etiam fequetur, bafes & alti-
tudines reciprocas effe. Quod tamcn codem
prorfus modo demonttrari poteft, quo ufi fumus
in cylindris, fi modo fub altitudinibus MN, NF,
conftituantur duo coni, ut in figura apparet.

Sed jam bafes atque altitudines reciprocentur.’

Dico conos' & cylindros effe zquales. Quod
quidem in cylindris confirmabitur hac ratione.
Si altitudines LC, MF, fint zquales, cum fit
ut bafis AB, ad bafin, DE, ita altitudo MF, ad
altitudinem zqualem LC; erunt & bafes AB,
DE, zquales: Ac propterea cylindri fuper 2qua-
les bafcs AB, DE, & fub altitudinibus 2qualibus
LC, MF, zquales crunt, ex coroll. propof. xI.

hujus lib.
. Quod

17, A
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Qued fi altitudines fuerint inzquales, fiat con~
fiructio , ut prius. Quia igitur ponitur, ut bafis
AB, ad bafio DE , ita altitudo MF, ad altitu-
dinem LC, hoc eft, ad huic ®qualem MN.
¢Eft autem ut bafis AB, ad bafin DE , ita cy-
lindrus ABGH , ad cylindrum DO, cum ali-

f 14 dood. tudines fint zquales : fltem ut altiudo MF, ad

altitudinem MN , ita cylindrus DEIK, ad cylin-
drum DO, cum bafes fint zquales : erit ut cy-
lindrus ABGH, ad cylindrum DQ, ita cylindrus

¢9.gow. DEIK, ad eundem ‘cylindrum DO ; gldeoque

T4B.
XXXV,
K 5

cylindrus ABGH , cylindro DEIK, zqualis erit.

Atvero inconis hzc erit demonftratio.  8i cono-
rum ABC, DEF , bafes & altitudines recg)rocenmr,
reciprocabuntur quoque bafes, & altitudines cylin-
drorum ABGH, DEIK, cum ezdem fint bafes,
altitudinesque conorum, & cylindrorum. Quam
ob rem , ut oftenfum fuit, cylindri, ideoque co-
ni, eorum tertiz partes, xquales crunt. De-
monftrari tamen potclt eodem modo conos effe

usles , quo oftendimus cylindros zquales efle.
ﬁqualium igitur conorum & cylindrorum reci-
procantur bafes & altitudines, &c. Quod erat
demonftrandum.

PROBL. 1. PROPOS. 16

Duobus circulus circa idem centrum exi-
ftentibus , in majori circulo polygonum -
quilaterum , & parium laterum infcribere ,
quod non tangat minorem circulum.

Slnt duo circuli ABC, DE, circa idem cen-
trum F, oporteatque in majori ABC, infcrie
bere polygonum zquilaterum, cujus latera nge
mero pari continentur, non tangens mirorem
DE. xtindatuls r _cengum F, rc&a& AC, ge-
cans circulum in gun&o per
ducatur GH, ad A&, pcrpén iculnri:, que tan-
get circulum DE, in E, ex coroll. propof lﬁ
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Jib. 3. Quoniam igitur arcus AGC, major cft

arcu GC, fi ex AGC, auferatur dimidinm ADB,

& ex refiduo BC, dimidium BI, & ex refiduo

IC, dimidium IK, & fic deinceps ; relinquetur
tandem minor arcus quam CG, per lemma pro-

pof. 3. hujus lib. Sit igitur jam arcus CK, arcu

CG, miner, & fubtendatur re&a CK. Dico re-

&am CK., effe unum latus polygoni infcribendi.

Si enim arcus Bl , dividatur in partes numero &
magnitudine zquales partibus arcus CI ; & qua-

drans AB, in totidem partes zquales dividatur,

in quot divifus eft quadrans BC ; nec non femi-
circulus AHC, in totidem partes, quot continet
femicirculus ABC ; deinde omnibus arcubus re-

€z linez fubtendantur, dquz zquales quidem bagwiy
erunt ipfi retz CK, eo quud arcus arcm CK,
zquales fubtendant : Defcriptam érit polygonum

in circulo ABC, & =zquilaterum, & parium la-
.terum. Quod quidem non tingere circulum mie
norem DE, ita oftendetur. Ex K, ad AC, de-
mittatur perpendicularis KL , fecans ipfam AC,

in M. Quoniam igitur anguli GEM, KME',

re@i funt; ¢ crunt reétz GH, KL, parallelz. cagiprin
Quare cum reta GH, tangat circulum DE, in

folo pun&o E; recta KL, erit tota extra di®@um
circulum, nec unquam ipfum continget, quod
nunquam cum reta GH, conveniat. Multo

igitar minus re@a CK, quz longius 2 circulo

DE, abeft, quam KL, circulum DE, tanget.

Ac propterea neque alia latera polygoni infcripti,

cum ®qualia fint lateri CK , dideoque mqualiter dugsmms,
cum CK, 2 centro F, dificnt, cicculum DE, .-
contingent. Duobus itaque circulis circa idem
centrum exiftentibus , in majori circulo , &e¢.

Quod erat faciendum.

COROLLARIUM.

Hioc eft manifeflum , fi ab extremitate lateris polps
goni infcripti , quod cum dismetro convenit, ad diames
trum ducatur perpendicularis, bhanc sullo modo circolum
minorcm pofle centingers , fod tot 4xtrs ipfum eadere,
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Hujufimodi- enim eft linea KL, quz cum ducatur ab
extsemo punéo K, lateris CK, cum. diametto AC,
convenientis, ad AC, diametrum perpendicularis, oftcnfa
«ft non tangere circulum DE, .

i. -PROBL 2. PROPOS. 17.

Duabus fpheris circa idem centtum exi-
ftentibus,, in majori fphera folidum polye-
drum infcribere, quod non tangat minoris
Ipheere fuperficiem.

TAB. S-Int duz fphzrz ABCD, EFGH, 'circa idem
XXXk6 ¥ centrum I, oporteatque in majori ABCD,
J¢. 5. infcribere folidum polycdrum, feu multilaterum,

quod non tangat minorem fpheram EFGH. Sec-
centur ambz fphzrz plano aliquo per centrum,
fintque communcs fe@tiones fa@z in fphzris plana
ABCD, EFGH, que circuli erunt, ex defcrip-
tione fphzre , habentes idem cemtrum fphzrarum
I. Nam femicirculi, ad quorum circumvolutio-
nem fphzra defcribuntur, circumdu&i congrucnt
fectionibus ABCD, EFGH. Quare di®z {c&io-
nes circuli crunt. Vel certe, quia omnes linez
reCtz cadentes ex I, ad peripherias fe&ionum funt
xquales, cum ducantur ex centro fphzrarum,
ad earum fuperficiem; erunt ipfe fc&iones circu-
1li, ex definitione circuli. Ducantur in his circu-
lis diametti AC, BD, fefe in centro I, fecantes

: ad angulos rc@os, ut fint quadrantes AB, BC,
a6 dwde CD, DA, &c. aDeinde in majori circulo

~ ABCD , infcribatur polygonum non tangens mi-
norem circulum EFGH. Quod quidem ut fa-
cilius omnia demonftrentur, in hunc modum cffi-
ciatur. Ex G, ad EG,_ ducatur perpendicularis
Gg, ad circumferentiam ufque circuli ABCD,
que circulum EFGH, tanget in G, ex coroll.

® 1. quavs, propof. 16. lib. 3. Et rectz Gg, éapplicetur in
) . circulo ABCD, re@ta zqualis Ae. Quia vero fi
. arcui Cg, intelligatur fubtendi reta, ut fiat tri-
1. priml angulum GCg, ¢latus Cg, oppofitum majori 1an-
. gulo,



T CR Y

v

TS




[ R N T



LIBER DUODECIMUS. 3%

gulo, nempe re@o , majus eft latere Gg, quod
minori angulo opponitur, nimirum acuto ; erit
quoque re&ta Cg, major re&a Ae; ac proinde
arcus Cg, arcu Ae, major erit, ut conftat ex
fcholio propof. 28. lib. 3. Abfcindatur ergo ar-
cus Cd, arcui Ae, =zqualis. %od i ex qua-
.drante , dimidium auferatur DL, & ex reli-
-quo-CL , .dimidium LK , & fic decinceps; relin-

uetur tandem .arcus mmor arcu Cd, feu arcu

¢, per lemma propofi 2. lib. hujus. Sit ergo
jam arcus CK, minor ; Eritque reéta CK, fub-
tenfa minor quam.refa Ae, hoc eft, quam Gg, .
ex fcholio propof. a9. lib. 3. Dico igitur, re=.v 2273
@&am CK, effe unum latus polygori zquilateri
infcribendi. Nam cum re&a fubtendens arcum
Cd, minorem arcu Cg, non tangat circulum - °:
EFGH, ut ex demonftratione precedentis propof.

_patet ; multo minus re@ta CK, fubtendens arcum:--- -
minorem arcu Cd , eundem circulum tanget.

Rurfus duéta diametro KN, eerigatur ex centro era, s,
I , ad plana circulorum ABCD s EFGH, per-
pendicularis 10 , occurrens fuperficiei lzphzra

majoris in O ; Et per reftas Ol , AC, & OI, » : 5
KN, plana ducantur , fquz ad circulum ABCD, £ 18.em7
recta crunt, efficicntque communes fectiones, - - ..
circulos, ut jam diGum eft, quorum femicirculi

fint AOC, NOK. Quia vero anguli OIC, OIK,

‘redti funt, ¢x defin. 3. lib. 11. gquadrantes c- gfibelay?
runt OC, OK; atque adco cum circuli ABCD, zersig,
AOQOC, NOK , =quales fint, quod eorum diame- -
tri fint & fphzrz majoris diametri, erunt quoque
quadrantes CD, OC, OK, =quales. Si igitur
arcus DL , in tot partes zquales diftribuatur, in

uot divifus fuit arcus CL'; & quadrantes ’

K, in arcus -numero & magnitudine zquales - ¢ »
arcubus quadrantis CD; #Erunt reGz his omni- hagsemsiy
bus arcubus zqualibus fubrenfe , nimirum CK,

KL, LM, MD, CP, PQ, QR, RO; KS,

ST, TV, VO, =zquales. Conjunétis autem rectis
PS, QT, RV, demittantur ex P, & S, ad pla-
num circuli, ABCD, perpendiculares PX, SY,

iqum
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348, ewr. squz in communes fetiones AC, NK, cadent;
k 6. mnd. A eruntque inter fe parallele.

Quoniam igitur triangulornm PCX , SKY,

anguli PXC, SYK , re¢ti funt, ex dcfin. 3. lib

1agsemi. 11 & anguii PCX, SKY, zﬁuales, quod &

zquales fint peripheriz AOP, NOS, quibus in-

fittunt ; (Nam fi cx femicirculis AOC, NOK,

®qualibus demantur arcus zquales CP, KS, re

liqui arcus AOP , NOS, zquales quoque erunt. )

Erunt duo anguli PCX, PXC, trianguli PCX

zquales duobus angulis SKY, SYK, trianguji

SKY. Sunt autem & latera PC, SK , re&is an-

msbgrimi pulis oppofita, zqualia; mIgitur reliqua latera

PX, XC, reliquis lateribus SY YK, zqualia

erunt. Quare cum reGtz PX, SY , zquales fint

p33.prmi & parallele ; fi conne@atur reGa XY, »zquales

quoque erunt & parallelz PS , XY ,-inter fefe.

o afim. o At quia & redz CK , XY, parallelz funt,

quod latera 1C, 1K, proportionaliter fe@a fint.

(Si enim ex femidiametris 1C, IK, zqualibus

demantur zquales retz CX , l{Y » relinquentur

& I1X, 1Y , =zquales; Ac proinde erit, ut I1X,

ple ond. ad XC, ita iv,’ad YK.) pErunt paralielz quo-

.que PS, CK , inter fe, cum utraque paralicla fit

q 7. o, ipfi XY’, gideoque eas conjungentes re&tz CP,

: KS; in eodem cum ipfis plano eziltent. Towum

igitur quadrilaterum CKSP , in uno erit plano.

6uod i ex Q, & T, demittantur ad planum

circuli ABCD, perpendiculares, & conne@antur

reétz QC, TK , oftendemus fimiliter CK, QT,

efle parallelas ; atque adeo ipfas PS, QT, inter

fe parallelas efle, cum eidem CK, fint parallele,

totumque quadrilaterum PSTQ, in uno effe pla-

no. Eadem ratione in uno erit plano quadriiate-

¢ a.od, um QTVR. rEf autem & triangulum RVQ,

T in uno plano. Si igitur esdem conftru&io exhr

beatur fuper reliqua latera KL, LM, MD,

duétis fcilicet quadrantibus OL , MO, OD, nec

mon in reliquis tribus quartis, ac reliquo hemi

fphzrio, ut tota fphazra major repleatur quadri-

Pateris, & triangulis, qua fimilia fung pradiis intec

qua~
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uadrantes OC, OK, fuper latus CK, conftru-

is, infcriptum crit in {phera majori folidum
poiyedrum circumafcriptam diétis quadrilateris at-
que triangulis. Hoc ergo dico non tangere {phz=
ram minorem EFGH.

Ducatur enim cx I, ad planum CKSP, perpen=~
dicularis 1Z , councétanturque reétz 2C, ZK.
Cadcere autem perpendicularem 1Z, intra quadrie
laterum CKSP, in fcholio fequenti oftendemus.
Quoniam igitur cx difin. 3. lib. 11. angulilZC,
1ZK, re@i funt; scrit quadratum retz IC; qua-
dratis reétarum [1Z, ZC, & quadratum reéte
1K, quadratis rectarum 1Z, ZK, zquale. Cum
ergo quadrata rcctarum ®zquaiium 1C, 1K, zqua-
lia fint, crunt & quadrata re@arum IZ, ZC,

uadratis reétaram 12, ZK, zqualia  Ac proin-

¢ dempto com.nuni quadrate 14, reliqua qua-
drata reétarum ZC, ZK, ®zqualia erugt, ideoque
& ipfe rete Z2, ZK, ®zquales. Similiter often-
demus reétas, que ¢x Z, ad PS, ducentur, ®-
quales effe & iater fe & rectis ZC’, ZK. Quare
circulus ex Z, ad intervallum ZC, defcriptus
per quatuor punéta C, K, S, P, tranfibit. Ea=
dcmguc ratione circa reliqua quadritatcra PSTQ,
QTVR, & trianzulum RVO, circulos defcribi
pofle, demonftrabimus. Quoniam vero, ut po=
ftea oft:ndemus, angulus CZK, obtufus cft;
terit quadratum rc&tz CK, majus quadratis refia~
rum ZC , ZK ; idcoque cum hzc quadrata z~
qualia fint, majus erit quadratum re&tz CK, du-
plo quadrati reétz ZC.

Ducatur cx K, ad rc@am AC, perpendicularis
Ka. Cum igitur AC, dupla fit ipfius Al, &
Aa, major fit, quam Al, erit AC, minor du-
plo ipfius Aa. Quam ob rem cum fit, sut AC,
ad Aa, ita re@angulum fub AC, aC, ad refan-
gulum fub Aa , aC, quod bafes horum re&an-
gulorum fint AC, Aa, & eadem altitudo aC ;
erit quoque re&tangutum -fub AC, aC, minus
duplo reétanguli fub Aa, aC. xEft autem re-
@&angulum fub AC, aCB ,b:zquale quadrato reétz

C
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CK, & reftangulum fub Aa, aC, zquale qua-
drato re@z Ka; quod reta CK, inter AC, aC,
fit media proportionalis ; & recta Ka, inter Aa,
aC, ex coroll. propof. 8. lib. 6. (4 enim conne-
¢terctur re@a AK, fieret triangulum reétangulum
ACK.) Igitur & quadratum rectez CK , minus
crit duplo quadrati reétz Ka. Ac propterca cum
guadratum re@z CK, oftenfum fit majus efle

uplo quadrati rete ZC, erit quadratum rete
Ka, majus quadrato recte ZC. yQuoniam vero
quadratum re¢te 1C , zquale eft quadratis re@a-
rum 1Z, ZG, & quadratum reéte 1K, quadra-
tis reétarum la, ak ; Suntque zqualia quadrata
re@arum zqualium 1C, 1K, crunt & quadrata
redtarum 1Z , ZC, =xqualia quadratis re@tarum
In, aK. Si ergo ex his dematur quadratum ma-
jus, nempe reétz aK; & cex illis minus , videlie

cet re¢te ZC, erit reliquum quadratum refa-

12, majus quadrato reliquo re¢te Ia; ideoque
recta IZ, major quam re&ta la. Quapropter
cum pun¢tum a, non tangat fphzram minorem
EFGH, quod per coroll. propofl. przcedentis re-
éa Ka, tota fit extra diétam fphzram ; multo
minus pundtum Z, longius diftans candem fphe-
fam contiaget. Ac proinde cam omnia alia pun-
¢ta plani CKSP, lougius abfint 3 fphzra EFGH,
quam pun¢tumm Z, ut mox oftendemus , non
tanzet planum CKSP, fpheram EFGH.

Scd & expeditius ex ipfa fere conftruétione fis
gurz oftendemus, planum CKSP, non tangere
fpheram minorem EFGH , fi prius ducatur re&a
Iy, hoc modo. Quoniam ex conftruétione often-
fum fuit, rectam CK, minorem effe re€ta Gg:
zEft autem CK, major quam ZC, quod angu-
lus CZK , obtuius fit, ut mox demonftrabitur;
multo major erit Gg, quam ZC ; Ac propterea
quadratum rc@e Gg, majus quadrato rettec ZC.
4Quia vero quadratum recte Iy, ®quale eft qua-
dratis reétarum 1@, Gg; & quadratum reéta
IC, quadratis re&tarnm 1Z, ZC ; funt autem
quadrata re¢tarum Ig, IC, &qualiuin xqualia;

crunt
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crunt & quadrata re¢tarum 1G, Gg, quadratis
reétarum 124, ZC, xqualia: Dempto ergo illine
quadrato re¢te Gy, & hinc quadrato reétz ZC;
relinquetur quadratum reétz 1G, minus quadrato
rectie 125 Ac proprerea reéta 1G, minor, quam
I1Z. Quam ob rem, cum IG, fit fphere mino-
ris EFGH, femidiameter , exiftet punétum Z
cxtra candem fphxram ; Et proinde , ut prius,
ptanum CKSP , iphzram EFGH, nequaquam
contitizet.

Dicutar rurfus ex I, ad planum PSTQ, per-
p-udicularis Ib, eritque b, centrum circuli circa
P3TQ, deferipti, ut demonftratum ft; Connexis
?.;;tcm rectis bPy, IP, cum an',;ulusdle , rectus
it, ex 3. dcfia. lib. 11. bcrit quadratum rectz b4y.pri
1p, aequ%zie quadratis re¢tarum 1b, -bP. Quia 47 rm
vero & quadratum reétz 1C, (quod zquale oft
quadrato retz IP, ob ®zqualitatem reftarum IC,
1P,) =zqualc eft quadraus reéiarum I1Z, ZC;
erunt quadrata rectarum Ib, bP, quadratis recta-
rum [Z, ZC, =zqualia; Eft autem quadratum
re¢te ZC, majus quadrato rc&tz bP, quod &
linea ZC, major fit, quam linea bP, ut poftea
oftcudemus. Reliquum igitur quadratum reéiz
Ib, rcliquo quadrato reGtz 1Z, majus erit ; idco-
que & linea Ib, major quam linea IZ: Ac pro-
inde multo magi> punétum b, extra fphzram,
EFGH, exiftet, quam punétum Z : proptercaque
multo minus planum PSTQ, quam CKSP, tan-
get fphzram minorem EFGH. Eodem modo de-
monftrabimus , quod neque reliqua plana fphe-
ram dictam contingere poffint. (buocirca, dua-
bus fphazris circa idem centrum exiftentibus, in -
majori fphera folidum polyedrum infcripfimus ,

uod non tangat minoris fphere fuperficiem.
6uod erat faciendum. ,

COROLLARIUM R

" Exiis, que demonfiram funt , manifetum e, fiin
quavis alia fphzra defcribatur folidum polyedrum SHimile
’ Bba pie-
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prx 'its folido poly:dro , proportionem polvedri in una
fphzra ad polyedrum in altera fphzra cffe triplicatam
€jus , quam habent fpherarum diametri. Nam fi ex
centris {phzrarum ad omnes angulos bafium, diGorum

lycdrorum ceétx Jinez ducantur, diftribuentur polyedra
in pyramides numero zquales, & fimiles , quaium ho-
mology latera funt femidiametri fphxrarum; ut (onftat,
fi intelligatur harum {phzrirum minor intra majorem

" circa idem centrum tefenpra.  Congruent enim fibi mu-

tuo linex retz  vétx 3 centris ad bafium angulos ; ob fimili-
tudinem bafium : Ac proprerea pyramides cficientur fi-
“miles. Quire cum fingulze pvramidzs in una {phxra ad
fingulis pyramites illis fimiles in altera fphera babeant
proportionem triplicatsm laterum homolagorum, hoc «ft,
femidiam:trorum f{phxrarum , ut conftac ex coroll. pro-
pof. 8. bujus iib. Sint sutem, ut una pyramis ad unam
rynmidem , ita omnes pyramid:s, hoc eft, folidum po-
yedrum ex ipfis compofi-um , 21 omnss pyrimides , id
eft, ad foliium polyedrum ex iphs conftitutum: Habebit
aoqu: polyedrum unius {phere ad polyedrum alrerius
phxre proportionem triplicatam {cmidiametrorum, atque

C1f.quint. ad=o diametrorum fphazrarum , ¢cum femidiamatri atque

diametri eanlem hab:ant proportionem.
§CHOL1UM

Quonium wvero ne nimis longa demonfiratio fie-
ret , nonnulla in ea afumpia fueruns , we vera;
qua tamen nondum [unt demonflrata 5 idcirco ca
“nmunc breviter & nobis erunt demonfiranda.

TAB. Primum itague oftendendum eft, pancinm Z . ca-
XXXVl dere intra quadrilaterum CKSP | &8 angulum CZK ,

Fz. 2.

® quaidrilatero CKSP , effe obtufum. Quod us
commodius fiat , defcribatur circa dictwm quadrilate-
rum ex centro L, circalus. Quomiam igitur im fi-
gura prima e¢ft ut IK | ad KC, ita IT, ad TX,
(guod per coroll. propof. 4. lib. 6. triangula ICK
IXY, fimilia fint.) Eft autem IK , major, qxam

dipquint. IT; deric £8 KC, major quam YX. Cum igitur

YX, azxalis fit oftenfa ipfi SP 5 erit quogse KC,
major quam SP. Ac propeereainbac (ecunda fizura, arcas
CK, major erit arcw SP, ex fcholio propof. 28. kib.
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3. eQuare cum arcus CP , KS, arcxi CK , fin: ca8.umsh
aquales, quod {3 linee CFP, KS, ipfi KC, lince

Jfint equales demonfirate , ([ubtenduntxr ewim arca=

bus circuloram equalibus, nt ex confiructione figure .
prime conflar ) erumt qmogue arcas CP , KS,

arcu PS o majores ; Arque idcirco quilibet arcus

CK, CP, KS, quadrawtem circuli CKSP | exce~

det; atgme a femicirenlo [uperabitury ac proinde mul-

to magss fegmentum SP , minus erit femicireuls. Ex

guo fit, eentrum L | nom effe in illis feomentis, [ed
extra, mimirum intra quadrilaterum CKSP., FEs-

dem ratiome oftendemms , perpemdiculares ex I, ad

plana aliorum quadrilaterorum demifJas, qualss eft

16 cadere imtra quadrilatera ; mec non &3 perpen.i-
cularem ex [, a] sriangulum QXY | ductam , cadere

intra ipfum. Quia igitar arcus CK y quadrante ma-

Jor oft 5 emguins CLK | obtafus erie. mempe rects

major , cum angulo recto im cemtro fubtendatur gua-

;lmm civenli, ws perfpicanm eft ex [chilio propef. 27.

6. 3.

Sesmmlo demonfirandum eft , omnia alia punia
guadrilaters CKSP, longins acemtro I, abefle, quam T AD,
pundum Z. Sumatur ewim quodcnmgue alind pun- XXXVl
Gum b, in_ quadrilatero CKSP , (5 adjungantnr fig 3.
rete Ib, Zb. Quoniam ergo amgulus IZh | recus
eft, ex defin. 3. lib. 11. £ Erit latus illi oppoficum £ 19.prin
1b, majus lotere IZ , quod minori angulo Ih7 , %i-
mirsm acuto . oppunitur 5 Ac propterea punifum b,
longius & centre I, dfla, quam punctum L. Simi-

Is argumento concludemus , omnia alia puncla longins

diflare.

Tertio, ac ultimo probandum eff | reflam ZC,
majorem effe recta bP, Quod ut aptius fiat, demon-

firandum prixs erity rectam PS, majerem effe relfa

T. Deferibatur igitar pars- prime  figure , ca o 4
idelicet , quee continctwr femidiamesris IC - IK , XXXVZ;

0 | &5 gquadramsbas OC , OK . (Fc. Demittantur g5, 4

deinde ex Q, 59 T, ad planum circali ABCD, in
gne cft sriangalum ICK , perpesdicsiares Ql, Trm,

ﬁ que in communes [feliones IC | IK | cadews | 038, 9ud)

eranigue imter feje varalicle o -mp de redis PX, h 6. sy
f " Bbz ST
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-« SY, dicdum eff. Quod fi adjnwgarur reila lm; erunt
OT, ml, parallela t5 equales, quemadmodum ofien~
i 2. fox:. fum fuis parallelas cffe & agqmales PS, XY, iQais
. vero ml, ipfi CK , paralleia eft 5 quod latera IC,
1K , proporiionalizer fimt fecla im |, &5 m., velusi
k30.promi diximus de re@a XT; Kerans quogue ml, XY, pa-
rallele. (nare eriz ex coroll. propuf. 4. lib. 6. ut
1Y, ad X, ita Im, ad ml , eft autem IT. major
ligquimt. quam Im. 1lgitur (& YX, major erit quam mi ;
Ac promde (3 PS, que equalss eft ipfi XY, major

erit quam (I, que aqualis eft ipfs ml.

g 4B . Hoc ergo demonjirasa . defcribamsmr cx cenmtris T,
xxxp1. s ¢irca quadrilatera CKSP o PS1Q, circuli, egre-
e 5 dianturque ¢ cemtris reile ZC, ZKX , Z5, 2P,

P, 68, 61", bQ). Siigitur LC | non credatur ma~
Jor, quam bP , erit vel agualis , wvel mimor. Sit
primum «qualis. Quia ergo larera LK , ZC, -
qualia ponuntur laseribus 68 , 6P | 3 bafis KC ,
magpring major eft bafe PS, meris angulus KZC , major
awngulo SoFP : Eadem ratione major erit ai, slus
SZP , angalo 16Q. At quomiam bafes KS , CP,
a8.grimi bafibus ST, PQ, [«ns aquales nerunt anguli KZS,

: CZP, angulis ST, Pb(), aguales. Igisur guatuer

anguli ad Z | majores erums quatmor angulis ad b:
Sant ausem (5 aquales , cum tam 'bi , quam slli
;uamor relis fint equales 5 ex coroll. 3. propof. 1%.
sb. 1. quod eft abjurdwms. Nomw igisur «qualis eft

refta 20, rela 6P, .
Sit deinde ZC, minor , guam bP, E: abfcindan-
tur b, bqy bry b2, ipfis 2C, ZK, ZS, ZP, a-
® 3, fixt. guales, conneltamturque reBa mq, qry rt, I8, O que
paraliele crune redis PS, ST , 7Q, QP , eo quod
rede ex centris fecia [uwt proportiemalizer ; ac pro=
inde , ex coroll, propof. ¢. lib. 6. erit ux bS , ad
.. SP, ita bg, ad gn. Cum erge bS, major fit quem
pb-quins. by, peris &5 SP , major quam gun. Eademgne rar
siomc majores erawt 3T , TQ , &;’ o TECEs qr, TS,
x5 Ac propierea cam PS , mmwr fit, qguam CK,
& ST, PQ, aquales rectis KS, CP; & T(,
T~ mimor guam PS, erxut resie qu, gr, rt, t» , pu-
wores reciis Ko KS, SP, PC. Quare iam "6“‘
l : s
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bny bgy br, b, rectis ZC, ZK, ZS, ZP, fint

equales, qQerunt_angali ad Z o majores angulis ad, qug.primi
b: Sunt autem &S «quales, quod tam illi, quans bi

Junt quatuor rectis ¢Zualu, ex coroll. 2. propof. 1%.

lib. ve Quod et abfurdum. Nemw igitur miner off

recta ZC , quam LP . Sed meque aqualis eft oftenfa;

Major igitur eft. Quod erat oftendendum.

THEOR. 166 PROPOS. 18, 1

' Sphere inter fe funt in triplicata ra-
tione fuarum diametrorum.

Int duz fpherz ABC, DEF, quarum diametti 748!
AC, DF. Dico (phzram ABC, ad fphzram XXX71I,
DEF, habere proportionem triplicatam diametri 2 6.

AC, ad diametrum DF. Si emim hoc non con-
| cedatur, habebit fphzra ABC, ad aliam fphzram
GHI, minorem, vel KLM, majorem, quam
DEF, triplicatam proportionem diametri AC, ad
.diametrum DF. Habeat primum {phzra ABC,
ad fpheram GHI, minorem {phzra DEF, pro-
ortionem tripiicatam diametri AC, ad diametrum
F ; inteligaturque fphzra GHI, concentrica

fphzrz DEF. alnfcribatur in fphzra majori aty. desds

DEF, polyedrum DNEOFPQR , non tangens )
minorem f{pheram GHI ; Atque huic fimile po=~
lyedrum ASBTCVXY , inferibatur in fphzra
ABC. Quoniam igitur fonitur proportio fphzre
ABC, ad fphzram GHI, triplicata proportionis
diametri AC, ad diametrum DF : Eft autem per
coroll. precedeutis propof. & proportio polyedri
ASBTCVXY, ad polyedrum DNEQOFPQR, tri-
piicata proportionis diametri AC, ad diametrum
DF : Erit ut fphara ABC, ad fphzram GHI,
ita polyedrum ASBTCVXY , ad polyedtum
| DNEOFPQR. Quare cum fphera ABC, major

fit polyedro ASBTCVXY, éerit & Ifphzra GHI, brggwins.
L major polyedto DNEOFPQR, pars toto. Quod
eft abfurdum. Non igitur habebit {phara ABC,
ad fphzram GHI, minorem fphzra DEF, propor-
tionem triplicatam diametri AC, addismetrum DF.
Habeat fecundo iphzra AbC, & fphzram
Bb 4 : KLM,
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KLM , majorem fphzra DEF, proportionem
tripiicatam diametri AC, ad diametcum DF. Cum
- igitur «x coroll. prxzcedentis propof. & polyedrum
ASBTCVXY , ad polyedrum DNEOFPQR , ha-
b.at proportionem triplicatam diametri AC, ad
diamctrum DF 5 Erit ut fphzra ABC, ad fphe-
ram KLM, ita polycdrum ASBTCVXY , ad po-
lycdrum DNEOFPQR : Et convertendo , ut
fphera KILM , ad fpreram ABC, ita polyedrum
DNEOFKPQR, ad polyedrumm ASBTCVXY : Eft
autem ¢x di@o coroll. przcedentis propofitio-
nis polyedrum DNEOFPQR , ad polyedrum
: ASB%CVXY , i triplicata proportione diametri
DF, ad diametrum AC. Igitur & fphera KLM,
ad {pheram ABC, erit in triplicata proportione
diametri DF | ad diametrum AC. Ponatur ut
fphera KLM, ad fphzram ABC, ita {phxra DEF,
ad aliam fpheram Zab. Habetit igitur & (phzra
DEF, ad fphzram Zab, proportioncm triplicatam
diametri DF , ad diamctrum AC. Et quia fphe-
ra KLM, major ponitur, quam f{phzra DEF,
crit quoque fphzra ABC, major quam fphzra
Zab, Quapropter fphera DEF , ai fphzram
Zab, minorem fphzra ABC , proportionem ha-
bet triplicatam diametri DF , ad diametrum AC.
Quod eft abfurdum. Oftenfum cnim eft, non
pofle fphzram ad fphzram alia {phzra minorem,
proportionem  habere  triplicatam  diamctrorum.
Non crgo habebit fphzra ABC, ad fphzram
KLM, majoremn fphzra DEF , proportionem
triplicatamn diametri AC, ad diametrum DF: Sed
ncque ad minorem habet , ut demonftratum (ft:
Igitur habebit ad fphzram DEF , proportionem
triplicatam diametri AC, ad diametrum DF.
Spherz itaque inter fe funt in triplicata ratione
fuarum diametrorum. Quod erat oftendendum.
" COROLLARIUM

Hinc fit, its efle fpheram ad fpheram , ut polyedrum
in illa defcripum ad polyedrum fimile in hac delcrip-
tum, Quia tam fphera ad {phxmm, quam polyedrum
ad polyedrum babet triplicatam diametrorum proportio-
mem, ut demonftratum cft.
o FINTIS
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Errata typographica quz inter relegendum
mihi occurrere, hoc modo corrigat Be-
nevolus Leétor.
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6. Onnis Omnis
ultima. fitalterius fit alterius
19. utrumqu. utrumque
13. que BA quz BA.
3. om nia omnia
18, reé&is reftis.
23. externus DCF, externus DCE,
17. ipfi CF, ipfi CE,
17. retaugulo re@angulo

24. in marg. 10. def.
22. inmarg. 10. def.
12. inmarg.1y. def,
28. inmarg.1y.def.

10. def. primi
10, def, primi
15. def. primi

1y, def. primi

re@aquadem refta quadam

20. Q‘:lefcribendns zi)efcribendus
. areq uadratum Quare quadratum
35;-. THEOR. PROB(L
. habituto habitudo
3. 3 fine quemultiplicia &que multiplicia
4. +  =zquemultiplicia zque multiplicia
7. zquemultiplicia zque multiplicia
28. nna una
a. a fine primo prima
23. permutamdo  permutando
§. a fine conftituantur  conftituatur
4. afine ad CA, ad DA,
17 cnm fexta cum fexta
7. imagininemur  imaginemur
22. angulii anguli
a7, circulus circulis
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