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DEDICATIO.

’ * Um novam En;
clidis Elemcn-
j torum . cum

ChrifiophoriCla-
v vif, præclari fa-

ne Mathematicî , Deman-
’ firationibus adornatam Edi-

tioncm 5l privatis mûris In-
fiitutionibus deflinatam , in
luccm produco publicain:
Vcfiro illuflri Nomini, VI-
RI NOBILISSIMI ET
AMPLISSIMI! confecra-
rc’ eam ,. ac dicare meum ef-
fc lofficium cenfui. Ïuflilfia

- mac .enim’ mihi caufæ flint
variæ a quibus hoc opulen-

T 3 [un] I



                                                                     

DEDICATIO-
lum vefiris illuPcribus infcrib’ere

nominibus , me obfliié’cum

elfe fentio. Etcnim fi me-
cum reputo , Vos Acadc-
miæ noflræ curandæ præpo-
fitos elfe, eique augendæ 6c
amplificandæ egregiam 5C

axime laudabilem operam
navare 5 nemini majori jure,
hune libellum nof’cra cura ,
ca qua apparet forma , pri-
mum edendum. in Acade-
mia vePcra paratum , quam
Vobis , quibus Academiæ
nofiræ cura commilTa cit . ’
oEerre ac dicare, me pomme

Ijudicavi. rCui enim plus
deberem , quam Vobis, qui
nobis ad hæc ornanda , pu-

blici-



                                                                     

DED ICATIO
blicique juris facienda , otiâ
dedifiis’Ï Acceffit, Vos jure
optime à me exigcre poITe
fpecimen aliquod corum. qua:
cum Auditoribus. [mûris ,
fuper Mathcfeos principiis
traéîo: ac mihi Geometri-
corum exercitiorum ,’ quibus
fiudiofam juventutem imbue-
re [tudeo , Vobis rationem
efl’e reddendam. Et quod
incrementa addit, ef’c, quod
Vobis etiam Temporis ex
occupationibus quetidianis e-
repti , rationem aliquam
perfolvere officii mei elle
exil’cimavi. Præterea cum
ab ce tcmpore , a quo ad
Veflram Academiam accelfi,

i tzT 4- me



                                                                     

-DEDICATIO
.me maximis beneficifs cu-
"îmulafiis , ô: etiamnum favo-
ire vePcro profequimini ; pri-
-’mam , quæ fefe mihi of-
ferret ,, occafionem ample-
’&endarn elTe putavi , ut de-
vbitæ meæ oblervantiæ , re-
verentiæv , 6c grati animi ,
pro acceptisadeo -multis be-
jneficils , ô: gratiis , publi-
cum exf’caret monumentum.

Merito Itaque gratam me-
qmoriam beneficiorum, quæ
in me contulif’tis, declarot,
hacque. infcriptione pic ag-
nofco, quod benignitatis. Ve-
firæ, erga me, quibus mule?
ta debcb , documenta; ma-
xima. fiat tac " fingujliaria’.

Non



                                                                     

DEDICATIOÏ
Non dicam opufculum Ve:
Pais lllufiribus Nominibus
ornàtum , .ac comptumi ex
ipfa infcripçione firmum-fibi
conciliare præfidium.. Acci-
pite ergo GENEKROSISSI-
MI 6c ILLUSTRISSIMI,
Patriæ ô: ’Academiæ PA-
TRES! hoc. qualecunque
munufculum, vobis luben-
tiffime dicatum’ 5c confecra-Î

tum. Quod. animo humili ,
obfequiofo 6c devoto, offero:
Accipite hoc Vos animo
fereno , placide ô: benigno.

.Clementer’ accipite î 3j . credite

inihil aliud meîegifle ,..;quaq1
quod’ l offiçià . met mimât!

:pofiluleueî cenfui. .. .Yeflro

î 5. vert)



                                                                     

DEDICATIO-
*vero AMPLISSIMI AC

I iGENEROSISSIMI VI-
ËRI ! me, .meaque fiudia, fa-
vori commendo. Ego vero
"me intra mufei mei parietc-s
"recipiam , Deumque im-
mortalem , fupplicibus exo«
"rabe precibus, ut Vobis ,

’ïpuos non tantum Generis
plendor , » ô: muneris dig- v

"fiitaS , lad ô: meritorum in
"Rempublîcam , magnitude j

a Îillufires farcit; tribuere tem-
pus qu’au] longilfime, Vos-
luei cum illuflribus vefirts

’Pamiliisifalvœ, ô: omni fe-
’licita,tis * genere cumulatos ,
-"incolumcs fervare velit 5 ut

. fgambas bifce temporibus

’ - pru-



                                                                     

DEDICATIO
prudentîffimis confiliis veflris
ô: ’curis Decus Reipubhcæ .
Ecclefiæ , ôte Academiæ hue
jus tueri 8c augeri poffitis ,
tandemque læti ac lubentes,
certa beatioris vitæ in. coelis
fpe folutas Corporis viculo
animas traderc Deo. Valete
ô: Favete. Dabam Han.
dervici A. D. [2. julii.
MDCCXXXVIII; i

PRÆ- p



                                                                     

PR’ÆFATIO

’LEÇTCÈIBENEVÔLO

S;

l ne» 1&0 tibi ,’ bazarde
i Lefïor , noyam E-
l, ’ ditionem wElemeln-

.torum. Geornetrico-
mm ,’ ab Euclide
Geometra quondam

adornatam ; vetum ’ Chril’tophori

Clavii Expofitionibus , 8c De-
monfirationibus munitam. Ut
.fcias tamen velim , me non vo-
luntarie , ac (ponte Inca , ,ad
hæc Elementa publici juris faci.
enda , fed necelfitate quadam
coaétum , perveniffe. (aure pau-
cis te in limine morari debeo ,

- - ut

J (’3’ [à . .



                                                                     

PREFA’TIO.
ut referam primo rationeste , qua
me ad hæc Elementa .edenda im-

g pulerunt, 6:, urferunt V: alain quid
1 in hoc. opere’ proferendO’præfiiti;

, A quo Tempore mihi inlhac
Academia. , publicc. Philofophianr
ac Mathcfinb dodere , demanda-i
tum eft :, inaid omnipope , in-
dufln’a sa alacri fiudio incanta
ben: officium ’meum ..eflè . putavi. ,:

Il: quovis mode poflèm, Studio-a
la: Inventuti. ,, vel :Philofophiam,
vel Mathefin :dileerewrç’upienti , t’a-w

cilem fimul.;.ac .utileüi navale 0-.
poum ,. ejusque , commodis pro
virili (enlie. 4 vVerum :cüm inter.
Viros ,Erudizo’sE hodier convenit ,î
Studium. Qçpmqt’ricum’, «balla. a;

fundamcnmm selle pongudum Phi-a
lofopbiæ. ,r, meltqfaltemugpantîs jejusë

principêlis , Scientiæ :mémpçî - Re-ï

mm : .ANaturalium , , .r.’ :ïlifprjmum-
muni. êuëænrcordiquc avenu;

’ - l1:



                                                                     

P R ET A T.I O.
u: Iuwntutcm Studiofam paris a:
finccris Geometriæ principiis, qui-
bus dein ad altiora , tarn Vcte-
mm , uam Recentiorum Dogma.
ta inte ligenda pervenire poffunt ,
crudircm. Intcrim memor diéti
præclari [me ’ Mathematici , Da-
vidi: Grçgorii in Dedicatione , ubi
dicit , memini un quant fœpe recla-
mare: Viris in n Mathematica , no-
tifiais. , cœnpmdü , à forte fini
zinzin»: amantibu: 5 cum interim ju-
wmtutem ad ipjb: fonte; "minaudant .
Vamp: libro: diligentiw 502 ver--
W0: , tarauderait: , vehementer ur-
gera. -ldeo ad hune Scopum af.
faqumdum , Euclidea- Elemema,
probe", intelleâta imprimis nos du’j

ccre rebat. I5 utpotc mm Scrip-
tores Antiqui ’,, quem Race-mie.
xeS? Taper hac ’.Elemïcnta , (au. cool

dual: , cum Geomettica- 3
hmm) Naturalmm’; propte-

; . l tek



                                                                     

ÈRÆFATIO
reaque ca intta privatos patriotes ,;
cum Auditoribus noftris tractan-
da elfe uccelTarium duxi. SedÇ
cum mon ’perinde crat , cujus;
nam Commentatoris vel Editoris
fequerer. duâum , in exponcndis.
coram Auditoribus noftris Ele-
mentis Mis , chm fêljgcndum ef-Ï
fè exiflimavi , qui [e præ cæterisd
Demonlhationum perfpicuitate; a:
demoufirandi rigore ac evidcntiat
commendabat. luter cæteros Chri-À
ûophori Clavii Demonltrationes, ,i
ac demonl’trandi Methodum , me-
cum penfitans , ambo mihi anis.
1ère , a: placuere valde. Tutu:
0b elegantem, ac fane perfpicuum’
modum , . cum facilitate fingularî
conjuuâum , quo in adfiruendis-
a: probandis utitut propofitionia
bus. ’Tum 0b (robin: a: . efiic’aci-ï-

tatem , quæ fingulis inefk de-ç
monmationibus , lad perfuadenf

sium



                                                                     

PR RÉ Arro-
dum de. verimte i rèi’ propofitæ ,
ad quas nihil excipi’potefi , cum
pet omne’s’ calus poliibiles ,t ’rern l

contemplandam veram t 8c fit;
main elle OllîCRClit , ’85, ad con-

viâionem evincit. "(bibus porto:
acccllit , Eum Eutlidisfi, Scop’ô”
pro: multis aliis etia’m; "optime lit-j
tisfacere ,ï remquekthï’ab’ l’huclidee

propofitam ’,’ ’ fecundüm ejuzlg men-

rem, acu tangeref :Eo’î’Fnomine’
laudatur a Rèj’h’e’ronihj "ile’

Euclide gag. (le;41.;"Qùodïclapiir
a: optime commentalur 9’72” Euclz’

dm: ,- hac un lait. , ’ qui: chum:
tarifs , maqua! fare in")! pan-tiarem
Elwpmtorum’ cognlriamm règuiritur 5’

infinitum Suum etiam’adjicit cal-
culum Ribciolus ’ in’ Tomâlïflirha Al:

magcfiz" abri de, Clavid’lfëfibefis ,
quad in. Geometria adea’ dallait , t ut
,illuln plurimi" [Mathemàtïci relut 0m?
pilum conjuluerint 5- propret» minim-

’ in

l

l



                                                                     

PRÆFATIQ
in foriptis fui: parjpicuitatem , cum

, filida doéïrina conjuntïam , du»:
Sole claribra fimt. Adfiipulatur bis
74mn Niciu: Erytbreu: in pinacotbeca

Î fun octans , quad ex omnibus Clam?
lucubratz’onibuy , quibus in lacent prola-

ti: ,- nominir fia memorz’am , omnium
l 3- ficulorum pqfleritati commendarit , efi
commentariu: , quo Euclide": Walha-
’ 1 pi: , qui tali: cl? , ut in Arc:

paflît , quafi Mimwa illa Phediæ 5
, in qua nibil efl nifi abjblutwn é ,
, a peîfefium.’ Et ut alia ’filcntio ptæ-i

teream tertimonia , Vqlfii tautum
f adducam , de Scientü: Mathem. pag.

1 69. Ubi de Clavio afiitmat ,
1 quad Emditi: me punîr’um ferre ri-

" la: fit , cum parti: monumenti: no-
’ 3 mini: dams ad poflero: propagavit;

. Quatre non dubitabam , ad ipfius
L I .commentarii duâum in Euclidis

Elementa , Geometrica principia
Auditoribus meis tradere : cum

T T pet-
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BREF A: Io.
perfuafum mihi habebam; in

’demonftrandi ordine , "me nec,
commodiorem nec clariorem ., in
ipfa re’ probanda , vnecllfirmiorem
nec ’evidentiorem Autorem lequi
poire. AlVerum brevi tempera per-
cipiebam Clavia-norum blemenro-
rum- Euclidis peuu-riam elfe , cum
Studiofaï juventusn- ubique exemple)»-

plaria follicite quærentes , ivix ac.
ne vix quidem unius , alterius-

ne" excmpli compotes fieri poï- ,
Vaut. ’Accedebat etiam , .quod fi
hic vel illic exemplum unum in
angulo lateret , illud inimio pretio
folvendum crac. ’Uude faôtum
cil: ,Y ut quidam me audientes ,
au: audituri , quotidie queritarene ’
tut , quod Autoris ,. cujus vcfli-
’gia legebam , participes fieri non
poilent. i Porro Editiones Clavia-
inæ , lexcentis .8: pluribus erro-
I’ribus lcatene , feu vitiis Typo-
’ ’ * Ï - l graphie ’



                                                                     

P R Æ F A T I O.
graphicis innumeris laborant’ , qui
Tyronibus in Demonflrationibus
perlegendis , ac imita-ndis omni-
no moram injice-te debent; fi l
non aliquando ad propofitionis
intelligentiam infequendam , pro:-
fus impedimento, fint. ’Ulterius
Figuræ , qua: ad (propofitiones
illuflzrandas adjeélzæ uni: , quæ
omnino Clara: 8c diflinâæ , ad
faciliorem- intelligentiam defide-
rantur ; fun: confufæ sa vitiofè
admodum , immo quandoque
exiguæ nimis a uti funt eæ foli-
dorum’, quœ fane 0b linearum
multitudinem , 6c varias fupetfi-

A des in quibus jacent ,- præpri-
mis accuratæ 8c juflæ-magnitu’diè-
unis exiflere’ debent. Defuut ali.
quando’ lineæ , quæ ad confitu-
àionem requiruntur , defunt-pcra
fæ’pe’ litteræ , qua: in? verbis de.

.monfirationuni citautur ,. a: mon

T T a irato



                                                                     

PRÆFATIO.
nm perverfo loco (ont polira ;
quare necelle cit un fytoncs frape
confondant , ac menuncspconlhu-
étiovnem moram ils injiciant ,
i uod A profeéto moleftum , ô: in
.nonilullis, fallidium movet, præ-
cipue iis qui prima vice Autoris
demonl’trationes imitantur. Præ-

terea citationes , qua: in margi-
ne ,fi juxta demonflrationum ver-
,ba , pofitæ reperiuutur , fuis eti-
.am non curent VltllS , in us au-
.tem indicantur ca , quæ in præ-g
.cedentibus coucefla vel demonflra-
ta, jam Elemeuta exiflunt ac
principia , corum quæ in fila. de-
,nionllratione adflruuntur , quo-
rum». noflra frire interelt; qua-
topter cos , qui non fatis fami-

liares habent Euclideas propofitio-
nes , k iæpe 0b præpofteram cita-
tionem , privant fundamento ve-
to , [apex quad ramen conduis;

e



                                                                     

PRÆFATIQ
cit probatio. Denique licet Cla-
vii Commentarius in ’Elementa
Euclidis fit omni laude dignu’s’,
tamen Tyronibus prolixus’ nimi-
um cil: , fi nempe oculos noflros
c’onvertamus’ Vel in Definitionum

expofitiones , vel in ca l, squæ fin-
gulis fere ad-junxit’ demonfiratio-
nibus propofitionum. Ea quani-I
vis in le boom 6c laudanda lunt ,
Incipientes tamen , qui Euclidea
Elementa faire cupiunt , iis tare-
re poilant; cum baud taro tales,
multiplici materia , quam in iis
adducit , obruuntur , non (liftin-
guentcs ca quæ Euclidis , ab iis
quæ Clavius de le addidit live!
ex aliis mutuo defumfit; bine
mira in Tyronibus confufio, qua:
cane peior 8: angue deterior in
Mathefi evitanda , ac omni ce).
natu cavenda. Quæ omnia au
cum anima mec lapiufcule vol-

TT3 ve-

-



                                                                     

PRÆFATIQ
vebam ac revolvebam , rumen
refugiebam initio novam adorna-
re Editionem Clavianam; vcrum
(cum quotidie de peuuria Exem-
plarium Auditorum meorum qua:-
relæ ad meas parveniebant Au-
res , in langultiam redigebar, vel
Clavium ducem in Geometria
exponenda relinquere , ejusque*
loco alium feligere , quod répug-
nanter facerem; vcl eflicere ut

’Çrecuderentur Elemcnta Euclidea
â Clavio confec’ta. Verum cum

n’utrumque ponderarem , mugis è
re auditorum meorum fore judi-
cabam, Clavium porro ducem præ-
euntem , in contemplationibus
moflais . Geometricis , lequi. 1d-
circo in ufum tantum Auditorum
meorum , ac eorum gratia no-
vam haucg Editionem , in qua
vitiis fupra memoratis obviam ire,
a: quantum in me en, evitarc

Âflu.



                                                                     

P R Æ F A T *I O. x
fludui 5 ex Clavii commentariis
colleétam , patate decrevi. En
ration’es immole Lçêïor , quæ me

impulere ad banc Editignem pu-
blici juris faciendam. Super en:
ut nunc etiam brevibus enarrem,

quid in hac Editione prælliti ,2
Vel’ faitem præfiare conarus fui;
Et quidem primo è libris tredecim

l ab Euclide confcriptis , in quos
omnes etiam commentatus en:
Clavius , fia: priori: , ac .undecimum
é duodecimum librum folummodo
edi curavi; quia cum Flanorum
Elementis , Solidorum conjungcn.
da elle , tanquam cognitu iumme
neceflaria , fic firma mihi (tabac
fententia. In qua tantum prœclaros
in Geometria Viros præeuntes (e-
cutus fui , nempe Tacquetos ,
Dechalefios , Moreos , Ozana-
mos , Keiliosl , aliosque. . Non-
tamen prætermifi reliquos , quia

T T 4. cos



                                                                     

PRÆFÀTIQ
eos inutiles iudicabam. Verum
cum Tyronibus , qui inflitutioni-
bus noliris privatis (e commit-
tunr, liage Elemenra iolummodo
paravi ,1 illi intellccïtis I’lanorum
85 Solidorum Elemenris , reliquis
in libris , fi ipfis ira vifum lit ,
dein cum fruâu le exercere poi-
fuut. Illorum permagni. intereil: ,
(cire Elementa l’lanorum , ac So-
lidorum , quœ (ex prioribus , 8:
duobus reliquis , undecrmo ac
duodecimo libro continentut; ut-
pore ca fundamenta lunr , quibus
noilzra Rerum naturalium Doctri-
na niritur. Secundo cxplicariones,
quas Clavius lope: Definitionibus,
Axiomatibusque Euclideis dedit ,
quales definitionibus ac axiomatis
addidit , quasque prolixas nimium
judicavi , ac quæ vel praxin ali-
quam , vel alliai quid ad Eucli-
dis verba ,Î 85 verborum [enfant

’ in-
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PRÆFATIO.
intelligendum non direére ducens,
contincbant, pro captu mec, con-
traxi. ira tamen , ut fecundum
Clavii fententiam , (enfum verbo-
rum Euclidis , taris clare idecla-
rem; nimiam inrerim evitavi bre-
viratem , ne dom brevis elfe v0.4
lo , obicurus fio. Tertio Scholia,
Praxes , aliaque , qua: Clavius
Propoiitionibus Euclideis , (bisque
demonflrationibus lubjunxit , o-
mifi pleraque omnia g exceptis
tamen iis hcboliis , Lemmatibuso
que , quibus in fuis demonilzra-
tionibus lutirur Clavius : dam iis
came nOn poflumus , quia ad
ca, tanquam ad principia ôc fun-
damenta probationum , in iis
provocat. 0b candem rationem,
quia èmulris Corollatiis petit ar.
gumehta demonflrarionis fuæ ,
plurima fervavi Corollaria , t qua:
(Javius è probationibus fuis cli-

T 5 cuit.



                                                                     

PRÆFATIO.
cuir. Quarto Definitiones , Poilu.
lata , Axiomata , 8c Propoli-
tiones , quæ’in Clavii Commen-
tario in Euclidem occurrunt, 0m-
-nes typis mandavi. Verum cas
omnes contulimus cum definitio-
nibus , ’axiomatibus , poiiulatis
66 Propofitionibus , quæ in Gre-
ï-gorii Editione Græco-larina expref-

la: exilant ; quas veto in Grego-
*riaua reperire mibi non licuir ,-
quasque Clavius vel de fuo adje-
cit , vel ex taliis mutuo ’de-
fumfit, cas omnes duabus eius-
modi uncinulis includi curavi-
mus. Ut fcxlicet illi , qui Eu-
clidem purum clcfiderant , "unico
ëobtutu Viderc poflint, ca , qua:

.:Euclidis iunt , caque diitinguere
ab iis , quæ à Clavio funt ad-
.dita. 944mm quantum in me fait ,
’errores quos detexi in Editione
eClavii , tum in ipfo textu , tum

in



                                                                     

PRÆFATIo-
in litteris, quæ refpondcnt iis,
qua: in fehematibus lunt expie-(ire,
quæ lineas necefiarias figutarum
annexarum declarant, , corriger:
.[edulo &udni: un a: citationes
omnes in margine poliras , male
allatas , reflituere omni ope ni-
ius fui; forte hic vel illic men-
dum aliquod- remanfit; Verum
quis omnes potelt cavere encres?
cum ne Argus quidam quicercr. .
Id (altem effeci , ut nunc mul-
to correâior , quam priores ’
omnes Clavii Ediriones , luccm
adipiciar. Sexto Figuras , ad pro-
pofitionum intelligentiam facxlcm
vreddendam , accommodatas , le-
paratimïæri incidi curavi 5 in iis
claborandis; [id prœprimis Pru-
dui 5,: ut clare a: difliné’te ante
oculos ponerent , omnes lineas
ad conflrurïtion-em , ac ad ejus
compofitit’memt necelTarias g ne ve-

, m



                                                                     

PRÆFATÎO
ro’ lineæ inter le confunderentur
majusculas depinxi 5 ac quæ ad
folidorum ducunt notitiam , qui:
in prioribus Editionibus , præci-I
pue que in forma oâava, ut a-
junt , (un: , confufæ ac vit-iofæ
admodum cran: ; 4 diitinétiorcs
.multo elaboravi , ut Tyrones fi-
bi magis vivide conflruâionem

’figurarum repræfenrare poflint.
Interea (édulo cavi , ut litteræ in
figuris expreliæ reiponderent’ iis ,

que: in Demonfimtiouibus occur-
-runt. Septimo bis Elementis præ-
miiimus , Hiltoricam narratiouem
brcVem de Euclidis vira , ac E-
lemenris , de qua tamen non
multum polliceti audemus , quo-
niam extra forum meum cil: ,
accuratam ac omnibus numeris
abfolutam tradere biftoriam , qua-
-re aïLeéÏore comite: experimus ,
ut (i forte ca non artideat , vel ’

errores



                                                                     

V’PRÆFATIO.
crrores quosdam in ca detegat;
in meliorem partcm interpretari
velir , cum nimis fero in ca in-
cidi cogitata , ut de vira Euclidis
quædam narrare in animum in- ’
duxcrim. ln reliquis Clavium
,iumus feeuti , cum cuiliber pro-
poiitioni duos numcros afiiximus;
quorum alter in margine depi-
étus fignificat ordinem , quem
Cam anus ex traditione Arabum
cit ecutus in Euclidis Propoiitioa-
nibus. Alter veto in ipla Pro-
poiitionum (crie dcfcriptus refcrt
diipofitioncm propofitionum ex
traditione Theonis , feu potins
ipfius Euclidis , qui criam obier-
varur in codicibus Græcis. Id.
vero eo confilio faôtum cit, quo-
niam cum à quibusdam Geomez-Ï
tris propofitioncs Euclidis juxta on;
dinem Campani ., ’ab aliis veto
juxta Theonis mon citenmrglau:
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pRÆFATio’
idco neceflarium cire duximus,hur
urriusque interpretis numerus appo-
ncrctur. Denique necurfus demeu-

rationum inrcrrumperetur, citas
vimus principia 6c propofitiones Eu-
clidis in margine, præfixa cuiliber
citatioui lamper literula aliquaz al-
phabeti, cui fimilis litcrula rcfpon-
der in demonflrationc, ut facilius
cognoicatur, ad quem locum quat-
liber citatio fit referenda. Citatio-
nc-s vcro ipiæ hoc mode intelligen-
dæ funt; I. Dcf. fignificar prima
,definitio; I. Pet. prima peritio, vcl
pzilmum pofiularum, I. Prim. prima
propolitio primi libri , 2.3. Undec.
rfignificat propofitio vigefima renia
Ï’undecimi libri: ô: fic de reliquis 4,

[cit quibus reliquæ citatioucs facile
intelliguntur. Vale , Leéror bene;
vole; à; conatibus nofiris favcr’fi-
rimai peto, fi quædam (opalin):
cura-,.ibcnigne excuies; Scribcbam
menfe julio croioccxxxvm;

mvrs



                                                                     

Errata typographîca quæ inter relegcndum
mihi occurrere , hoc modo corrigar Be.
nevolus Leéltor.

Fig.
1°.

31.

33-
38.
39.

S9-
61 .

93.
96.

les.
107.
109.

11.4.
11’4-

1:6.
16;.
171.
173.
174.

189.
208
no.
2.2.7.

2.37.
2.67.
2.74..
âgé:

N

Lin. Pro6. Onnîs
ultima. fitalterius
19. utiumqu.13. que BCA
2.. 0m mai8. re&is2.3. .17. ipfi CF,17. reâaugulo
2.4. in marg. 10. def.
2.2. fumai-g. 10. def.
12.. inmargdç. dcf.
2.8. in marg. I f. def.

Lege
Omnis
fit alterîus

utrumque
que: BA.
omnia
mais.

cxternus DCF, cxternus DCE ,
ipfi CE ,
rcâangulo
Io. def. primi
to. def. primi

1;. dcf. primî
1;. def. primi

. reâa quædem retira quædam
2,0. defcribendns defcribendus
9, Quare uadratum Quarcqpadratum
35. TH, OR. PROB . I. habituto habitudoa. à fine æquemultîplîcia æquc multiplicia
4, æquemultiplicia arque multiplicia
7. æqucmultiplicîa arque multiplicia

2.8. nua nuaa. a fine primo prima
2.3. permutamdo permutando
g. a fine conflituantur continuant:
4. afine ad CA , ad DA,

l7. cnm fexta cum fexta
7. imagininemur imaginemur
n. angulii angulîa7. circulus circulit
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BREVI s NARRATIO

HISTORICA
DE

.EU(3LIDIS
VITA,

AC

ELEMENTI&
  * Um novam banc Elemen-

’î (Â torum Euclidix , ex CM1
” lhphnri Clavii Bambcrgmjît,
  I, inîîgnis fane Geometræ ,

g , in Euclidis Elementa ,
commentariis , colleéhm

Editionem , audicoribus , qui privatis mûris
inflitucionibus in Geametriæ fcientia emditi
cupiunt , pararem; baud ab inîh’tuto alic-
num effe puravi , breviter de Autore no-
fl:ro , ac Elementis , quæ de rebus Géoma-
tricis compofuit , quæ iam recenfere. Scili-
cet ut aliquam faltem habere cogxiitionem
Autoris , ac Operis , quem traêtemus , illï-.

 poflinc , qui nos ca Elementa exponentes

  0 - au.
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audient. Tum ut corum , quæ de Euclide
narranrur , ac quæ de bis Elementis a Viv»
ris Doëtifiîmis foventurl fententiæ , non fint
penitu; rudes. Tum rut aliquantum intelli-
gant , quæ de iis tenenda , vel rejicienda
videntur. Antequam vero ad ipfam de En-
:lide narrationem me caccingam , cum in
(biguemibus nobis  ufui futura fint , 8c verbo
1e erre de Geometriæ natalibus , fccundum
quorundam fententiaml; & perbrevitcr co-
rum clarorum Mathematicorum , qui ante
Eucle fuis inventis. præ cæteris excelluc-
re , mentionem facere; haud incongruum
fore duximus.

In Geometriæ Originem, unde Mortales
primo de ,cjufmodi Rudii genere cogitandi
anfam cepere; 6’: Autorem à quo primum
inventa cit nobilis hæc fcientia ; & quo de-
,mum rempare elucere inchoavit præclarum
hoc [indium , fi inquiramus: Multa nobis in
iis occurrent, quæ ut cerce aflîrmentur, non.
fada manifefla 6c cvidentia videntur. Non
:enim lacet , quosdam afferme , eam Do-
,Etrinam ab Ægypïiis , necefiitate quadam
coaélis , ab initie fuifl’e inventam. Opinan-
(un fcilicet eos 0b annuas Nili inun’dationes,
quïbùs agrorum limites operirentur lima, ac

,fic confunderentur ; arte quadam ac fcien-
ria , qua rurfus agri dividerentur, opus ha-
.buiffe..n Verum banc rite enfitantes opi-
nionem , fpeciem magis ven habcre, quam

lut certum aliquid de Originis caufa probe: ,
:cuilibet attendenti apparebit. Defunt enim
.nobis Vetei’um teflimonia fuificientia , ini-

us



                                                                     

DE EUCLIDIS VITA , AC ELEMENTXS. m

bus de omis ratione firmo fuo fiat talc
hæc fententia. Si JOSEPHO antiqnüm
lib. 1. up. 9. fidem habeamus , fludium hocx
Geomem’cum à Chaud: , Jfifiùque fuiflè k
excultum, ac ab Abraham. , juflu Dei in
Palæffinam , ac inde in Ægyptum profeEto,
in iIIud Regnum mm primum fuiflè tran-
flatum 5 ibidem teftatur. Ægyptii vero ipc
û, certi cujusdam autoris force infcii , Deo
fila , 77:th dicte , inventionis gloriam tri-
buunt , uti refert PLATO in Phadro o mon
g. m. 268. cal. I. in pina. ubi ita cribit

de Tbeutla ioquens; Hun: primant omnium nu- i
"mm , (7* numeri computation")! imam]? ,
Geamtrinmque , 0* Afironominm , 0T. * Ve-
rum dubia licet ea fint, quæ de Origine a-
pud Ægyptios quærenda , narrant Autores;
id tamen finis cerco confiat , Ægyptios hoc
Do&rinæ genus comme. Etenim Thalerm
Milefium , qui fera, fexcentis ante natum

’Chriftum annis , fecundo ab Urbe condita
feculo , in Græcia fioruit; in Ægyptum i-
ter facientem , indeque in Græcum Solum
reverfum , traduxiflè Geometriæ Scientiam ,
ex LAERTIO difcimus. Qui fimul nabis
autor efl: , Euphorbum Phage»; præcedenti fe-
cuio Contemplationes Geometricas. de lineis
jam compofuifl’e ; monente DECHALES in
Taffetas Praaeminli de progrejfu Mathefl cap. 2.
Thalmm .proxime .fecutus eft marmonna: ,
qui præclarus celebratur Geometra. Quo
eodem tempore , Amhifium hujus fcienniæ
præprimis gnarum , vixiflè flatuunt. H03
eodemOfecuio extepit, excellens .ille Geome-

’qz triæ
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triæ Stator lehagara Samiut; qui à muitis,
Geometriæ in Græciam adveckæ autor habe-
tur: quocum fecundum efluxit fecuiurn.

Tertium uod fequitur ab Urbe candira
feculum , p ures produxit in hoc fludiorum
genere præftantes viros ; inter quos primo
numerantur Anaxagore: Claumeniu: , qui P]-
:bagm: fuccefiit; dein Oenapide: Chia: , hujus-
que difcipulus. Zemdma ; & qui Zenadarum
proxime fecutus efi: , è mercatore Geome-
tra , ’Hiflncrntu Chia: : Hic imprimis cele-
bratur , quod prunus Elementorum Geome-

A tricorum , quæ temporis injuria periere ,
Scriptor exflziterit. Ho: excepere Theodoru:
emmena, T 5mm Lama, Mathematum Scrip-

tor, 4: Quartum , quod pofi hos Aurores , illu-
xit feculum , Geometriæ fiudioforum & in-
ventorum valde fuit fertile. In eo clarucre
Dame-rira; Milefius , hujusque æqualis Prom-
sont; -Hos feeutus Plate Atlaenieufi: , divinus fi
cognominatus , firenuus Mathefeos cuiter ;
de quo referunt , Eum fingulis diebus Geo-
metricum Problema , difcipulis fuis expofu-
me. L Quem deinceps infecuti , Amicla He-
racleoter, Leadamm Thafim, 8L Neoclider; Pla-
nni: aut auditores, aut farriiiiares; La»: por-
ro illis fuccefiit, qui fccundus dicitur, à quo

- Elementa Geometrica , .auëtiora , quam ca
flipperai: ,. quæ fimul ac priora , temporis
injuriam pafla , non exilant; fcriptis expo-
fita fuere. Poftea exftitere indexas Gnidiu: ,
vel ut alii fer-ibunt, Cnidim, Platonis in Ægyp-
cum cames, qui quintum Elementun) Euciio

dis,
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dis de Proportionibus invenifTe dicitur ;* ac
Thezmu: Atbenienfi: , cui de quinqua folidîs
corporibus feriptum tribuirur , verum .ejus ,
non exftat lucubratio ;’ infecuti funt de’in
87717), 8C Antiphon. I v’ V Ï

In quinto abiUrbe condita feculo fiorue-
re , Theudiu: Magna,- tertius qui mimera-
tur Elementorum Geometricorum i IEriptor i:
Hermotimm- Colophonim ï incinm Athenienfiii’;

Adrzflam Senior ; Philippm Mordu: ; Platonis
inagifizri difcipulus: Menechmm; Eudoxi difCi-
pulus ; Gemma ; Perfèm Cit’ticux ; Anfiotelerà
ac tandem Çeometriæ iiiud fydus eluxit EU-
CLIDES; qui iicet his Geometris pofierior
fuerit; ac ex iisdcm nonnulii Elementa Geo-
metrica Scriptis reliquerint , tamen omnium
antiquiflimus habctur à VOSSIO de, Scientii:
Mathematici: cap. I 5. 1. quorum labores in
Geometria habemus ; ac omnium Græcoz
rum prim’us, qui omnia colicgit, colleéÏaque
digeflit. Hunc Autorum catalogum partim
me taxera docuere , CLAUDIUS FRAN-
CiSCUS MILLIET DECHALES in "ailait;
Prooem. de progreflù Matbefeo: ,I præmigîi rani.
I. Mundi Mathematici; qui cum fe è PRO-
CLI ’libro 2. Commentariomm in Euclide»: hari-
fiiTe cicit: partim TACQUET in Hiflorim
narration de orin 0’ prong Mathejèor.

- 5- Il. Ex bis vero omnibus Geometris I,
licet cunéti ciari celebœntur , propter Do.-
Etrinæ Geomctricæ pcritiam; quam cum fuis
inventis ditarunt , tum fila notitia 8: cultu
auéiziorem’ , ac. firmiorem reddifierunt; EU-

. a3 CLL
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CLIDEM tamen folum elegimus , de quo
gauca. hifce paginis referremus. In vitam

ujus Geametræ itaque inquirentcs , Solum
ejus natale , quad tulit hunc Atlanrem Geo-
metricum , fe e inveftigzmdum fponte nabis
finit. Sed. fuper hoc Autorum fentcntias ro-
gautes , quod eapita , rot fere fentcntiæ re-
perimus ; adea diflëntiunt inter fe Aurores
de fiatuenda Patria Euclidi: mûri. Quidam
ejus Patriam , GELAM , civitatem Sicilia ,
fuifTe putant; ac ea de re Euclide: Gemma,
Galon: a ud illos audit: inter quos eft Scrip-
tor Bibliothecæ Veteris Siculæ , auna I700.
à MefTanenfi quodam editæ , referente F A-
BRIClO Bibliotb. Crac. Lib. HI. Cap. xrv.
x. Eam opinionem , qua Euclide»; è Gela
oriundum cenfent , farte è Laè’ru’o collage-

re; nia LAERTIUS. Lib. 11.fegm. 106. de
Euclide Megarenfi fcribit , quad fecundum
quosdam Galon: fit habitus. Verum hæc fen-
tentia fuo videtur privari fundamento , fi in
fequentibus 9. palam confiiterit , cum,
de quo fcribit Lairtim , Euclide»; , diverfum
cire à noflro Geometra; quare ex eo princi-
pio Geornetra Enclidi: Terram pareuœm , Ga-
lon faille , aflèrere non audcrem. HAR-
DUIN US ad Minium Autorem nofirum, PER-
GA , civitate PI»)! hilia oriundum cen-fet;
at manet FABRICI S loto mata ,. Jpolloni-
nm Conicorum Scriptorem , in anima tum
habuifle Harduinum pcum id de Euclidis Geo-
"par; patriis feripfit fedibus. Nam inter
Scriptores tam Veteres quam Recentiores id
fouis manifefio Çonftat; Apolloninm , l’argon;

I ’ fcdem
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fedem natalem habuifle ; Verum defunt no-
bis teftimonia , in quibus Elltliltfil Page na.-
tum , educatumque fuilTe , afl’eritur. Alia
porro , 122d incerti Autoris , de Euclidi: Geo-
matu patriæ Solo eft cogitatia 5 videtur ta-
men ca cire Hiftorici cujusclam Arabis , ex
quo illam deprompiit GREGORIUS ABUL-
PHARAÏUS in billon "emparai. Dynafiarnnt a-
rabice edita , & latine verfa à Pocolzio. In
qua Autor ille hanc fovet opinionem , quod
Euclide: Gemma è civitate TYRO ortum
(luxent , ac propterea eum Tyrimn facit.
Monente KONIGIO in Bibliotheca l’ami 0*
Nom. Sed præterquam quad hujus fenten-
tiæ Autor fit incognitus , præterea etiam
Veterum defunt judicia , quibus hæc corro-
boranda foret. Longe vero Vulgarior , quæ
etiam plurimos. tracta efi , inter Viros Do-
&os , Patronos , cit .exiliimatio; Euclide!»
Geometmm , MEGARÆ , quæ- Gracia oppi-
dum eflz, juxta Ifihmum Corinthiacum , na-
tum fuiiTe : ideo Megarenfim Eum vocare
fuient. Hanc opinionem CAMPANUS ha-
builfe videtur , uti ex infcriptione Elemen-
torum à fe editorum haud obfcure colligere
cit ; cum ca infcribit Enclidi: Megarenfu
Mmbematici clanflinai Elementorum Geametrico-
non libri xv, Cui calculum fuum adjecit
FRANCISCUS FLUSSAS CANDALLA ,
infcribens commentarium fuum in Enclidem ;
inhalait Megarenfi: Mmhemtici clarijfiIni Ele-
menta Geomtrica, Idem fenfere GESNERUS
in Bibliorheca. Uti & ABDIAS TREW ei-

î 4 à . dam
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Idem huic fententiæ vfavet , quod fequentia
verficula fatis declarant.

Fondamental , quiète: confirgit tata Mnhefi: ,
01cl!!!» mon "me, tu Magnus , dota.

In eandcm accipiunt pattern , RlCCIO.
LUS in Chronici parte [monda , annflî Tomo
primo Almgcfli novi , ad vocabu um Euclides; ’
ac multi alu. Fondre horum multum labe-
faélzabitur cogitatio , fi in poflerum fi. 8. 6:
9. confinent ,. Euclide»: Megarenfim, qui fæ-
pe confunditur cum Goornetra naîtra , am-
nino diftinguendurn elfe ab Euclide Elemen-
torum Scriptore. Diffentiunt ab his pariter
multi Viri Eruditi, exiftimantes Euclide»: no-
ftrum Alexandrinnm fuifiè; cum ALEXAN»
DRIÆ , eÆgjpti prænobilis urbis; quæ ho-
die Turcis Scanderia , Italis veto Alcflhndria
appellatur , in illa planitie , quæ Mareotem
Lacum , 8c mare mediterraneum interjacet ;
ab Alexandre Magna, pcr Dinocratem Archiv
teëtum Macedoncm , conditæ ; præclarum
hunc Geometram vcl lucem adfpexilïe pri-
mo; vel , quæ magis manifeliza , monumen-
tis Veterum fulcita , in ca ipfum floruiiïe
civitate affinant. Nain Alexandria Eum fu-
ifl’: genitum difliculœr airerere auderem ,
cum difertum nullum de natalitio iflzo Eucli-
di: oppido , Veteris alicujus Scriptoris telli-
monium habemus ; obfervaute FABRICIO
in Bibliotb. Grec. lib. HI. cap. m. r. ac
GREGORIO in prafiu. in Beaudoin. Potins;
fubfcriberem tèntentiæ , aflirmanti , minime

, Certo

. Yfi-dhr’"æ



                                                                     

Dl. EUCLIDIS VIIA, AC ELEMENTIS. l!

cette confiai-e , quo Genere aut Patria ari-
undus fit Euclide: Geomtra : à cujus partibus
fiant GREGORlUS lac. où. ô: CLAVIUS
in proleg. in Euclidem. Quippev penes Auto.
res Veœres, exprefiis nihil reperitur verbisz,
ubi locorum ortus eft Euclide: Gemtra. Si
vero conje&uris , ô: quidam plaufibilibus ,
hic ullus fit locus , forte Alexandria, Enclidù
nol’cri incunabula haberi poilant; fi falcem ,
ubi imprimis floruerit , ibidem etiam primo
lucem adfpexifl’e fiatuatur. Nam quamvis
Scriptores Veteres taceant , de natali urbe
noflri Geometræ , tamen manifeflzo fatis ,
ubi inclaruit noitrum Geometriæ fidus , in
fuis monumentis qdeclarant. Etenim PROo.
CLUS in ficundo nommant. in Euclid. nabis
teflis eft, Euclide)» Geornetram in Ægypto Vi-
xifl’e ; referente VOSSIO de [dormir Marie-
nmt. cap. 15. . I. Ac præterea PAPPUS
ALEXANDR US , qui circa annum Do-.
mini 390. vel 400. floruit, tefte RICCIOLO
Chron. pan. 2. ad vocabulam Pappm; autor cit,
Euclide»: Geonutrani Alexandria Scholam cele-
brem habuiffe , ac difcipulis ibidem operam
dedifl’e. nid. ajax "1198. Malheur. lib. 7. pag.
in. 24a. idem referunt VOSSIUS lac. cit.
quad Alexandria nempe Mathefin dacuerit
Balais Gemma. Cpnfentiente GROND-
VIO immun ad 601111 lib. I. cap. 20. Immo
ËEGOIÏ’IUS la; cit. feribit. Film Eum
f’cqaiiain ter Mathefin filio’ s au
datait. & hæc Schola Mathemfgtica
Alegmndria primo , Euclidi: duéIu , condita ,
Optlme de ne Geamçtrica marin, quam plu,-

”’ 5 rimas
l
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rimas produxit difcipulos.. De qua fequen-
tia notait VOSSIUS lac. cit. Valole me)» illud
ramenda: Scholam ab Euclide craque» Alexan-
dria , quad non faluna malta: reliqucrit difcïpn-
la; fed ab ejn: rempare ufqne ad tarpon Sarra-
ccm’ca , nia: ultra» invertira fit nobilem Mathe-
micum; gant au! Puma fieri: Alexandrinn: ,
(le! faire)» Alexandria dcderit operaan» Mathefi.
Ex quibus haud colleétu difficile eli: , Eucli-
de»: Gcamotram multum ac diu Alexandria
verfatum faille , iliaque in oppido fixam ne-
nuifl’e fedem; ac forte ibidem prognatum
elle. Quapropter eo nomine Alexandrinam
Eum merito dici polie conjicio.

5. III. Ætatem ejus quad attitre: , de ca
’iterum varias in partes abeunt Viri D083.
Etenim GEORG. REISKIUS in Margarita
fac Philofipbica lib. v1. cap. r. de tempore

- quando floruit Euclide: malter miram alit o-
pinionem; dum alierit , Euclide»: Geometram
Hippocrate elle antiquiorem ; cum ejus par
trem faille feribit. Atirv’ero exigui (momen-
t1 hæc vrdetur fententia , quæ au&or1tate
nulla Veteris alicujus Scriptoris nititur. VA- ’
LERIUS MAXIMUS veto lib. .8. cap. 12.
longe ab eo dilTenlit , qui Euclidi: Gamme
ætatem incidill’e in Platanz’: rempara flattât;

eumque Platani caævum facit: feribit enim
lac. cit. conduêtores aræ facræ à Plana: ad
Euclide»: Geametranc faille millas. tribus
Verbis manifefto declarat , quad e ’ ’ a--
verit, cum Plan inter vivosvifuperelfet , En-
cliden: 620mm vixilfe. Hujus Autoris ve-

- (tigra.
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fiigia fequuntur illi, qui Euclide» ad "aconit
tempora referunt. Sed notant Viri D066.
ad hune locum Valcrii Maxinn’ , Eum. fiai.
dem commifilfe errorem ;. uti S. 8. adduce-
mus. Quaprapter , cum præter Valerim ,
alium nullum habemus Scriptorem præeun-
tem , dubia omnino , ac penitus rejiciendn
eli: fententia ca , qua Euclide: Gemma ætatia
ejusdem cum Platane cenfetur. In diverfam
itemm abit partem GREG. ABULPHARA-
JUS in Hifi. camp. Djnafi. Euclide»; Gant
tram, Platane multo juniarem flatuens , cum
natu minorem Apollonio , qui longe poll
Tempara Platoni: claruit , cum fuilfe ferio
bit. Verum neque hæc de vitæ tempare
Euclidi: omnibus numeris perfeêta cil: a inio;
Contradicunt enim unanimi confenfu etc-
rum monumenta, in quibus Apolloniu: Archi-
mcdc .SJracuficno , qui Euclide Gcomezra nant
miner efl: , policrior ætate ponitur. Quibuc
addi meretur Apallanium fua fcripta , fuper
Euclidea Elementa tanquam firma principia ,
& fandamenta ædificalfe ; quæque idcirca
rempare priora elfe debuerint. Sed midis
iis omnibus , quæ à Recentiaribus Scriptoo

iribus , de tempore , quo floruilfe putant
Müller» (hammam , narrantur; ad Vetu-
ftiores confugiendum elfe cenfemus , illas.
que audiendos elfe , quid de ætate Euclidir
loquuntur , ut verum , vel faitem veritati
roximum , vitæ tempus Autoris mûri ex

sliis intelligamus. Quai-e mec judicio haud
contemnenda funt Procli , 8c Ami uarum
Græcorum , è quibus Praclu: l’ua bau it , te-

Rima.
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fümonia; 111i autem’ fcribunt , Euclide»: Gea- A

mm, flippante, Lente , Tbeudia , Herm-
u’mb, Socrate, Platane , Eudaxa , Harnais difci-
pulo , Menabnn , Endoxi difëipulo , natu
minorem cire; verum Ermflbene , à: Archi-
mde, quia is Balai: mentionem facit , natu
majorem. Etenim PROCLUS in lib. 2. cam-
pant. in Euclid. commemoratis aliquot , Pla-
un: antiquioribus , æqualibusi, ac difcipulis,
fiibjicit Euclidem, qui Elementa confcripfit ,
non multo ætate poüeriorem iillis fuifTe; im-
mo addit dein , Euclide»: matu minorem cire
Platane , minimum noua inca annis. Porto
ex leodem autore Proclo pedalius difcimus ,
Euclide!» noftrum in Ægypto , fub Ptolemzo
La; , poft Alexandri Ma ni mortem , pri-
mo, Ægypti Rage , florui e. Quam fenten-
dam ampleéÏuntur GREGORIUS in przfat.
in; Euclid. ac CLAVIUS in Proleg. Euclidem.
ut 8: COMMANDINUS in prtfat. in Euclid.
RAMUS in Schola Mathematica & multi alii.
Immo fi RAMO lac. cit. lib. I. pag. 22. 0’
23. 8l FABRICIO in Bibi. Grau lib. m.
cap. x1v. S. 1*. credimus , mofler Geometra
huiç Ptolnmzo fuit motus: addunt præcerea
è Proclo cum à Ptalemzo Rage interrogatum
fuiffe; num quid effet Via ad Geometriam
magis compendiaria , quam fit ifia gamela-
n; il (Ita à Praclo fere femper vocatur) ad
quam quæflionem ipfi- à Rege propofitam ,
cum. refpondifiè refert Proche: .- puy sima Bam-
Ànuîv Érgazn’ov êm yeulusrçt’œv: id cit , non cf:

Re in»: m’a»: ad Gemrz’am. Conferatur SA-
M EL TENULIUS’ in nm: [541’144 jambhebi

um-
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comment. in Automne-hi Arithmeticm. Ubi cris-
am fub Palma Lagi filial in ÆÊpto Eucli-
dm fume profeifum affirmat.’ me aut’em
de ætate Bue-M: è Pruli feriptis fententiarh
colleâam perpendentes , ci plus pouderisïü
firmitatis .inefi’e’, quam cæteris antea recen-
fitis , qui ad fequentia attendit , facile cou-
cedet. Nam nobifcum recolentes tempusJ,
uo .vixit Provin: chim, cognOminatus Die-

lcbu: , id e11: fuccefl’or , quod circa annuin
Chrifii quingentefimum incidit; tette VOS-
SIO de filent. Math. cap. 33. b. 5. 26.18:
BLANCANO in Chenal. Mariner». optime haït:
de re ex feriptis Græcorum antiquis , quæ
fuccefTu temporis periere -, erudiri potuit.
Accedit quod ca , quæ. de ætate Euclidi: Ire-
fera: hocha, ex Theaplarafli 8c Eudemi feriptis
Hifloriarum Geometricarum , quæ dein de-
perdita funt, mutuo defumfit: teitante COM-
MANDINO lac. cit. RANG tu. cit. ô: TAC-
QUET de on» (9* Progreflù Mathefi pag. 21.

uod veto hi. Autores Hiùoriarum Geome-
tricarum Compofiierint libros , LAERTIUS
in vira Theophrafli Eriflîi narrat; Eum qua-
tuor iibros Hifltoriarum Geometricarum
fcripto reliquiflè ; pariter Eudemi Hifioriæ
Geometricæ laudantur à SIMPLICIO cd lib.
1. Phi]: Ariflotelù. Conferatur JONSIUS de
Scriptaribu: Hiflor. PhilojÎ lib. I. mp. xv. Ex
horum feriptis de veto vitæ tempore Euclidù
cette informari potuit PROCLUS ; cum hi
Viri eodcm tempore ac Euclide: flomerinb;
Eau-lui: coæraneos cos fuiflè MENAGIUS
ad Ding. lib. 5. fagne. 4.2. obfervat; u!-

pote
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pote Theopbraflunl ’81 Menu: Ariflotelit difci.
.pulos fuiiÎe airerit. GRONOVIUS veto in
un. ad Jan Gellit’ lib. 13. cap. 5. Argfiatelù
fodales fuiflè motets. For? VOSSIUS lat.

a cit. tu . 15. . 1. cribit 7h: bruitai»
mem ac Ëutlide: tempore .vixiflë. "PQuibus
-jufle ad lancem æquifiimam ponderatis , in
encres nos non incidere exiflzimamus , fi
.Alexandrinunt Mathematieunt nofirum , fub
Pulenua Lngi filio celebrem fume, cum Pra-
de flaruamus. Palma: autem , mortuo
Alexandra Magna, primus Ægypti Rex, tran-
flato in Philadelphmn filium regno , obiit an.
no primo Olympiadis cxxzv. ante Chriflum
Anatum anno 282. notante PETAVIO Ration.
Tmp. part. I. 156.111. cap. xv. Vel fecundum
Fabricii cqmputum lac. fit. pofi quadraginta
.annorum imperium; ammam egit anno 277.
ante natum Salvatorem , Olympiade cxxmê.
.æocirca plus qnm trecencis ante æram
C riftianam annis , Ægypto imperare coepit
.Ptolemau: primus , uti reéte cenfec GREGO-
RIUS. in przfat. land. feu uti CLAVIUS in
.proleg. feribit , ante nativitatem Chrifli anno
I319. imperare Incepit Pale-meut Lagi. Ita-
que Euclide: Gemma inter annum 319. 8:
282. ante nativitatem Chrifti inclaruifl’e ha-

-bendus cit; coque temporis intervallo , A-
rlexandriæ famofam fuam Scholam Mathe-
vmaticam erexich , ac publice Geometriam
rdifcipulos docuifiè; cum aurore TACQUET
alu. fupra cit. Vitam pofuit Euclide: noftcr an-
.no 284. ante Chriflum 5 ideo circa annum
--goo. ante Chrifium natum-imprimi: gorge
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S. 1V- Cum veto. iis temporibus imprimis
celebris crac flattait Schola; Platonicorum
ufus en: infiitutionibus , in quorum dth-ina
ita verfacus cit, ut ,fummam facile fibi com;
paraveric laudem.. Teflatur enim CLAVI;
US in proleg. in. Euclid. Ipfum fumma lande
in Academicorum difciplina fuifl’e verfatum;
Ac cum in Academia Platani: , præceptoriq’
infiituto , Mathefeos fiudium tune maxime
vigebat; Euclide: , oflquam Platonicoruni
dogmatibus finis in uëtus fuerat , totum
animum ad difci linas Mathematicas tramin-

n lit; in quibus 5c eruditus efi: , quotidianà
fere Platanit difcipulorum confucmdine , a:
iprogreflius admirabiles , ac fempitema ævi
memoria dignifiîmos , in iis fecerit. Vid.
.COMMANDINUS, in Eutlid. Hem. protes.
Nihilominus ea , quibus imbutus erat , prin-
cipia , Academicorum q infiitutionibus fibi
comparata; poitea fervavit. Etenim Plate.
nicorum DoEtrinam feüatus cit. uoniam
enim Seétæ Platonicæ Patroui , cunc a cor.-
pora mundana, præcipue ad quinque corpo- »
ra regularia, Pyramidem , five Tctraëdronj,’
Cubum five Hexaè’dron , Oéizaëdron , Do-
decaëdron , & Icofaëdron , reducebant :
quæque propterea corpora Platonica fæpe
audiunt. Cum omnia ex quatuor Elementîs
comme credebant, Terraëdron Igni, prop-
ter ejus cum acumine ignis fimiiitudinem;
0&aè’dronqAè’ri, qui fieu: aè’r igni, ira 06h5-

dron Pyramidi levitate formaque proximaux
de; Icofaëdron Aquæ 0b mobilitatem , En

. . a:
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hæc figura huic Elementa fimilis eft; He-
xaëdron Terræ , 0b fiabilitatem ejus afiig-
narunt; 6L Dodecaëdron denique Coelo com.
pararunt , quad , ficut,coelum duodecim fig-
i1is Zodiaci cingitur , ira Dodecaëdron duo-
decim habet bafes ; item fient Coelum fuo
ambitu reli ua in fe comprehendit Elemen-
ta , ita odecaè’dron inter quinque ifta
magma regularia , quæ in eandem includi
po un: Sphæram omnium efi maximum , &

uod reliqua omnium aptifiime circumfcribit.
Q7ideatur SAMUEL REYHERUS in Défie".
de Euclide cap. 3. 5. 4. & MARSILIUS FI-
CIN US in Compendia in PIMOIIÏJ Titmum cap.
4o. Hinc etiam Euclide! mofler Gemma ,
totam fuam Elementarem infiitutionem , ad
hæc quinque corpora regularia reduxit. E-
’tenim in fuis Elementis , quinque hæc cor-
Pore. Platonica , fub Geometrici examinis
"incudem , voéare Ruduit: & hune fibi pro-
. ofuifl’e , primarium Scopum , in Elementis
"guis condendis videtur. Scilicet ut omni ni-
fu examinaret quinque ifl:a corpora Platoni-
vca , ac u: eorum rigidam date: apodeixin;
epropterea duodecim priores adomavit libros.
.Qua de re ita loquitur KEPLERUS, omnes
omnino Propofitiones , omnium librorum :,
exceptis iis , quæ ad numerum perfeëtum
"ducunt; ad mundanarum figurarum confii-
:tutionem referuntur : cum Elementorum in-
Eibitutionis finem fiatuerit, î! mapuuîv mm...
Îhabitudinem & compoficionem. confer. GRE-
ÏGORIUS in Prgfat. in Euclid. Ex quibus
çhaud obfcurc quilibet facile derivare potefll: ,

*’ i Enti-
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Euclidea Gemma»: Seatæ Platonicæ addi-
flum faille; ejusdemque inflitutionis & Do-

» firme , quod ad Rerum Naturalium Scien-
nam, feëèatorem haud contemnendumfuiflè.
Qxapropter PROCLUS in tout». in Exalid.
Eum Platonicum fume difertis teflatur ver-
bis. Non igitur conjeêtura quadam hic no-
bis opus efl: , ut fciamus , qualisnam fue-
rit Euclide: Geametra. Eum enim fuiflè
Philofophum Platonicum , qui rerum natu-
ralium Scientiæ , fecundum Præceptoris fui
præcepta , inprimis operam navavit , ac

. Geometricæ fcientiæ fludiofifiîmum ; in qua
fumma Iaude excelluit , omnibus , ex ante
diétis, clarum efi’e exiftimo. Ad hanc au-
tem in Scientiis Naturalibus, 8: Geometricis
peritiam , porro ei acceflèrant plura animi
bona; quibus Natura Eum bearat. Erat e-
nim Vir fuavifiîmi ingenii , & contentionis
minime amans. Nam de eo feribit PAP-
PUS caleil. Malbem. lib. 7. pag. m. 240.
Quai Euclide: , qui Elementa tradidit , a: qui
Alexandrie difitpulit operam dedit , fuerit air
même , 0’ bentlgmyfimm eiga omnes , made
mode itfinfiu , [cd amarante , non arrogant.

S. V. Præter hilnc à nobis defcriptum
Euclidea», in -Schola Platonica, Rerum Natu-
ralium doéÎtrinis , feeundum Præceptoris
mentem , cum infiitutum optime, tum
adam perfeétè planeque eruditum; ac præ-
terea rerum» mathematicarum fcientia infim-
&um , & doékrina excultum : Scriptores
tain Vetere’s 5 quam Recentiores , 603m

* * mena
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mentionem faciunt Euclidi: : qui eo nomine
celebratur , quad Phiiofophus fuerit Socrati-
eus; & Auditor ipfius Socrati: defcribitur.
Eum ajunt , Magam, Grœciæ oppido, or-
tum fume; ibidemque habita-ire , de Scho-
lam habuiiÎc publicain , ac idcirco Euclidem
MegarenjEnJ appellari. Etenim de c0 , reci-
tata prius Atbenienfium decreto , ita feribit
GELLIUS.I10L(Z. allia. lib. 6. cap. Io. Tum
Euclide: , qui indidem megari: erat , attique ante
id decretum, C7" cflê Albanie , (7* Audin Socra-
tem canfue’verat; polignac» id decretum [aure-
runt , [lib moflent, quam adwfperafceret , "mica
lange: maliebri indulin- , 0* pallia vetficolore ami:
3m , (9’ capa: rica velum: , à dama [un Maga-
r-icad Socrate»: comeabat ; ut oel mille aliqua
rempare confiliarunt , firmonumque ejus fare: par-
ticepu. Ptæterea 010G. LAERT. qui ejus
vitam defcribit , lib. n. figm. x06. fiiniiiter
amatit Euclidem hune SacraliC’um Mcgirenfem
effe , eo quod Megari: natus ac verîàtus fit;
Seéîçamque condidicl, ab ipfo Aurore, Me-
garicam diâam. Porto STRABO Gang»:
lib. 9. rag. 602. Eundem nagera oriundum
fiatuit , quum de eo feribit, babuit «liquida,
urbs fcilicet Megarenfium , Schalam PbiIafo-
phornnt , qui ’Àlegarici dicebamær , fitcccjfiares

Enclidic Sacratici , Patrie Mcgwenfit. Deni.
que , ut alios omictam , CICERO Amie».
.Qucfl. lib. 2. cap. 42. tefiatur illum Eucli- .
de»: ,, qui Secratit difcipulus fuit , Magnat
-Patriam habuiiïe , ait enim ;.; P011 Euclide: ,
:,âocratit difcigulut, .Megareu: &c. Qpæ ita ne
:teltimmiia utorum Scriptorum coulons, . a-
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triam Euclidi: Socratici Megaras Tuifl’e abun-
de fatis comprobant. Licet alii fedem ejus
natalem in ficilia quærant; ac ejus origines
ex urbe Cela reperant , quum Eum GeiOüIII’
faciunt. vid. D106. LAERT. lac. cit.

S. V1. In hujusv’ veto Euclidi: Socratici Æ-
tatem, quando inclaruit, inquirendum jam
nobis venit; ad quam determinandam mul-
tum nos juv’ant GELLH verba, paragrapho
præCedenti 5m. adduâa: in quibus inter
cætera ait, Eum Azimut: ire , & Socrate!!!
audire fuifle folitum. Quibus addi merentur
ea, quæ fcribit DIOG. LAERT. in Vin
Euclidi: lib. n. fion». 106. Nom , inquit ,A
poli Sacrum Mortern , vemflè Platonem , ac re- ’
tiquai Philofophot , ment Atrocitati: Tyranmmm
compulfo: , ad banc Euclidem Megarenfim’; à
quo hofpitio humaniflime fuere excepti ; no-
.tante STANLEJO in Htjlor. PbiIofi in Vita
Exclu. Ex quibus allaris verbis attendenti
manifeflzo apparere polie puto; Euclide»)
.Socraticum , poil: mortem Socratit Præceptor-is
fui , vixifTe; ac Platanis rem 0re Socratù
difcipuli nomine celebratum fui e; cum ve-
I0 eodem Præceptere Socrate ufi funt; Plan
rani notum fuiflè. Unde Sacratictt: nofler
Euclide: Platoni: coætaneus ponitur. Socrate;
autem tefte DIOG. LAERT. lib. n. fig. 44.
mortuus efl: anno primo Olympiadis xcv.
poftquam feptuaginta ’annos exegiiTet. Ac
Plan annos natus duo de triginta adiit Eu-
clidetn Megarenfem , autore FABRICIO Bi-
bliotb. Grue. lib. un. up. 1. g. r. Verum

.. 1 1* 2 I Ell-I
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Euclides Megarenlis , ante decretum , de
quo .loquitur GELLIUS loco, s. 5. cit. quo
caverant Athenienfes , qui Magma civis ef-
fet , fi intulille Athennt pedem deprehenfus
effet, ut ea res ei homini capitans effet;
ante hoc decreçum Euclide: Megarenfit Atbe-
,ni: elle , & Sacratem audire confileverat.
Quapropter fufpicor clarum ac celebrem tum
.præ cæteris faille Sacran’cum Euclide»; 5 cum
Pinta ad Eum Magma: venit 5’ ac ni fallor
.Scholam fuam jam Megaræ ereinTe , cum
una cum Platane reliqui Philofophi ad Eum
confugiunt. Hinc Videtur fequi Euclidea
Mgarenfm quidem dicendum elle Platoni:
coætaneum , quod Platoni: tempore adhuc
in vivis cirer; Verum cum Platane feniorem
fuilTe; Quocirca imprimis circa annum 400.
ante Chriflzum natum , Euclidem Sonaticuut
fioruilfe ponendum en.

S. VII. Cognitis jam Ratria, & Ætate
,hujus Euclidit Megareufit; porto ejus Doétri-
nas, quibus excellait , de mores , quibus
à nature donatus fuit , invefligare utile no-

.bis futurum elle exiftimamus. Super his re-

.bus DIOG.LAERTIUM rogantibus, in fuis

.fcriptis refpondet , lib. n. figera. 106. Eum
A liti iofis difputationibus cum primis addiétum
fui e; ac ea propter in Socrate reprebenfio-
nem meurt-ille: qui LAERTIO telle lib. n.

. jegm. 30. 0, inquit , Euclide, fipbiflit quidam
tari poterie , bornintbut ne): poterie, Ideo ab
ejus contentiofa indole SeEla ejus .Erifllal di-

U cebatur 5 quapropter LAERT. lib..u. fagne.

.. 24..J-Jm q
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24. in ejus Scholam ira invehir , quod air",
non axai»?! Scholam , fed peut)! Merlan! fil
eam elle. QÎuo videurur irefpicere ea , qui-
bus Timon il um una cum cæteris Soc-ratiez)
mordet , quæ LAERT. lib. n. fegm.’167.

referr. « »- V-
Non ego horum nugatorun: curant gara , nec

alterne: l ’ ’Cuju:quam; non Pbadonit, quiqui: ille fic ;
nec litigiafi

Euclidi: , qui Megarenfibu: contentioni: robin»

enflent. iIn argumentationibus non allumrionibus ,
Ted conclufionibus urebarur. Difputationes
ex fimilibus infiitutas penirus rollebar. U-
num elle bonum ajebar, cujus diverfa funr
ranrum nomina , prudentie fcilicet , Dei ,
tatami: , 8: cætera. Conferarur STANLE-
JUS. in Hiflar. Philofi in alla Euclidi:. QJæ
è Laërtia allata , hujus Euclidi: difciplinas ,

quibus maxime le exercuir; ac quas publice
tradidir , faris manifeflo declarant’; quum
ex iis ranrum mihi Colligere poile videor;
Eum imprimis Dialeliicam . profeflum fuilTe;
ac difcipulos fuos in difputandi arre exer-
cuilTe ; rorum ne fuum Radium Dialeéricæ
peririæ impendifl’e ; ac ejus rei imprimis

-um faillie; Quaproprer , ni fallor, à-
pud SUIDAM, in Lexica ad vocabulunt Eucli-
de: , rirulo Philofapbi Megarenfi: ranrum no-
rarur; neque apud ullum Aurorem reperior
.eum- Geometriæ fludium .vel primis labiis

* * 3 guitalTe
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gui-talle , Vel ejus fcienria imburum fifille.
ÏImtno .SUIDAM Eum folummudo PlJllofiPbi
,nomine appellaŒc, non absque ratione fa-
ftum elfe conjicio ; quia nempe apud Ve-
tercs Scriprores Græcos , è quibus Suida:
Tua collegit , ranrummodo Philippin nomme
occurrir. Abfir iraque ut Eum Geometrtz no-
mine ornaremus, quum plus arri fophillïicæ,
quæ à quolibet Geomerra quam longillime
remora elfe deber , uam fevcro rerum cica-
mini rribuille virus 1c. Porto Laïrtii verba
hujus Euclidi: Philafipbi indolem 6c mores
haud obfcure cognofcere faciunr ; vehe-
mentem fcilicer Eum ac litigiofum fume ;
infuper difputandi cum pet cupidum adeo
fuilTe , ur Megarenfibus contentionis rabiem
invexerir.

s. VIH. Quod fi ca , quæ de urroque
Euclide reperire potui , hucusque enarrara,
inrrofpiciamus , illi , qui Euclide»: Geamc-
trant , Megari: orrum fifille fcnriuur; ac
proprerea Megarenfem vacant ;, Gaametram
,noftrum , cum Philafopba illo Alegarica , feu
Sacratico confundere mihi vidcnrur. ln his
ivero me parum, aur omnino niliil à reéra
via aberrare , fi fontem ac originem , unde
iliam fuam fentenriam deduxere , fcifcire-
mur; illa me perfuadere videnrur. Nam
cum Euclidea: Gcantetratn Platani: rempote

.floruilTe lia-ruunr , & Euclide: ille qui ad
flouai: rempora referrur ; ac proprerea ab
illic Platoni: æqualis haberur , fuir Philafophu:
fiat-rancie: , Wagon: narus , ac edUCaàufsci,

. 1 -
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edifcipulosque ibidem inflituens; ficutî 5.
è Veterum monumentis apparuit ; ac prom
cujus Patria erat urbs illa Magma , vel Me-
ara di&a; inde ni fallor , quia haud rite à

à inyicem ambos diflzinguunt Euclide: , in
eam opinionem , aflirmandi Euclide»: Gem-
tram Magnum» efTe , adduéÏi funt. Funda-
mentum itague hujus conjeâuræ in eo præ-
cipue fitum cit; quad Euclidi: b Geametra Æ-
tatem in Platani: tempera incidîfie opinan-
tur. Verum obfervantibus VOSSIO de
Scient. Math. cap. 15. S. 1. CLAVIO in
Proleg. in Euclid. & DECHALES in n45.
Prenant. de mu 0’ progreflh Matbef. pag. 8.
ad hune errorem circa Ætatem Euclidi: no-
ftri committendum , omnibus præivît VA-
LERIUS MAXIMUS lib. 8. cap. 12. feri-
bens. Piment: quoque trudüiflîmum pefiu: hæc
cogitatio mugit ; qui canduflores 546m au de
mode 0’ forma eju: fait»; fermanem confir-
re annates, ad EUCLIDEM GEOMETRAM
ire jujfit. Ex quibus itaque collegere, Eucli-
de»; Geometram iisdem Temporibus cum
1’14th inclaruifle. Sed notant Vîri doéfl
ad hune Locum, mendum efTe in iis Valm’i
Iverbis: quippe obfcrvat PERIZONIUS quod
Mimllerim, emendavit EUDOXUM : quo-
hiam à PLUTARCHO appellatur Enduit:
Gnidiu: ad quem Plate eos oblegavir. Idem
taudatur in nobis ad GELLII lib. 6. cap. 10.
dicitur enim ibidem; Meminit guident Vale-
fiu: Maxima: lac. cit. Platane»: gamelan; ad
Euclidea» Geometram mififlè , [cd manda»: ibidem

dam; 9’ rafle Mimllerjm in Ædüione [un re-

. ’I ’F 1* 4 flint!)
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flûtait EUDOXUM Geometram. Ira Iegendunl
(Maudit Plutarcbu: de Dan Sacrati: , qui in Geo-
metrica qmflione Eudoxi Cm’dii Platom’: difàipuli

mmàrzit. 3 Idem fentit MENAGIUS ad
DIOG. LAERT. lib. 11. jègm. 106. fcribens,
illa leEtio Mimlleri tem orum rationi’ OptÎ--
me congruit. Vixit enim Eudoxu: Cm’diu:
nobilis 111e Geomctra iisdem temporibus ,
quibus Plate , cujus etiam auditor fuit; fi-
cuti ex catalogo Mathematicorum , à Puck
ornato S. I. colligere eft. Queue Valaiu:
de 126w flamine Gemma Forum fatum; fieri: ,
0’ "Celeberrimi Geomeme maman haud fait? Cir-
cumf aile mipuerit. Monente TORRENIO
ade une locum. Obfervat porto VOSSIUS
lac. cit. Delios ad Euclide»; 620mm»: mîf-
fos , nequidem de Socrmica verum cire; fed
quod Plate rejecerit illud Problema ad difci-
pulos fuos. Denique PETRUS RAMUS
in 8017014 Madame. lib. 1’. pag. tu. 22. 23.
rexiüimat, quad; hac in re major fides fit
habenda Eratafllieni , qui Euclide»: Geametrdm

roxime fecutus efl; quam Valerio: BRA-
OSTHENES autem in Epifiola glaciaux

ad Regem Ptolemum , inter cætera hæc
feribit verba. Aliquanda mm po]? ajum Deli-
a: grflknle morba , femndum Oraculum , dupli-
care quartaient Arum jam): , incidtflè in canaient
anxieux»: , minque implorando Platanico: in
Acaiemia Geometra: orawflè , tu qualliamm
dzflblwrem. (ra. Quapropter hinc etiam 1i-
quido attendenci cuilibet centiare potefl: ,
omnino errafl’e in nominis dcfcriptione Vale-
rinm. Nam nec quîdquam duplicati Cubi ad,

En.
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,. xEuclide»; Gamtrm ab Autoribus refertur ;
nec Euclide: in Elementis quidquam nomina-
tim de duplicando Cubo propofuit. Cum
itaque hæc omniaæqua lance .ponderentur,
nullus inficias ire ’poteft ’;d quin ille locus

I VValerii Vitio laboret; nome’nque Euclidi: Gea-
metm ibidem delendum’fit.’ ’ Verum deŒru-

Eio VALERII citato loco ,Hq corruere corum
fententiam , qui Euclidi: Gemma Ætatem
ad Platoni: tempera refer’unt; meo judicio
videtur: cum præter Valcrium è Veteribus
teftem nullum. alium pro hac opinione ha-
bent. Sed quia ex eadem colnjeéitura ma-

. nifefio fatis orta eft; ea cogitatio de Pa-
tria Euclidi: Gemma ,t qua Megaram fuiflë
flatuitur; cum bines hos inter f: confun-
dunt Euclide: 5 idcirco Euclide»; (hammam,
Jucgarenfim dicere non auderem.

5. 1X. Non autem inter fe confundendoc
efi’e binos hos Euclidex, fed à fe invicem
omnino diflzinguendos cire , multa funt quæ
id fuadent. In utroque enim Euclide toc
charaëteres difl’erentes Iicet reperire ,. qui

’abunde alterum ab altero diverfum fuifTe, fi-
ne ullo dubia palam oflendunt. Etenim
tara Geametr; Euclidi: ,’ quam Philofbphi sa
cratici Patriam , in qua quilibet floruit ,

’Domicilium habuit , ac Publice Scientias
docuit; finobis 0b oculos ponamus; ea quæ
S; 2. 5. & 8. adduximus , ut .utriusque
eandem fuiflè putàremus , non permittunu.

.Quum Euclide: , qui Geomçtriam exercuit pi
ac publice eam profefi’us fait , Alexandria

» ’ * 5 a a Scho-
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Scholam fuam habuit , ibidemque vitam de-
;git. Alter vero Euclide: , qui samit; Audi...
’tor fuit, ac Philofophiam ublice docuit ,
tMegme difcipulos influait, à erudivit , pa-
itriosque eo in. oppido habuit Lares. Præa
"tcrea magis. eos à fc invicem diflingueie
’facit utriusque Ætas diverfa. Quippe Socra-
’35qu ille Philafiplm , Tempore Socrati; jam
fient notus. .6. ejusque Auditor fait, ac
".Megrtrtl eo tempore , Philofophiæ pattern
barn , quæ Dialeëiica vocatur , infiituit.
’Geometra autem Euclide: fub Ptvlenuod Lagi
’filio demum clams fuit, 3. coque tem-
Îpore Geometriam docuit. A morte vero
I’Sacrati: usque ad Ptolemeum primum elapfi
ifunt anni xcv. moncnte STANLEJO in via
ïm Euclidix. Marc (ad minimum xc. anni
efliuxere , inter Euclidem Socrmicum , 3C Eu-

clide»: Geometram ; titi ccnfct VOSSIUS de
Scient. Malhem. lac. Cil. Multo icaque junior
fuit Euclide: Geamclra , qu»: Megarenfi: Eu-
Aclides. Confer. CLAVIUS in Proleg. in Eu-
iclid. GREGORIUS in pricflit. COMMAN;
"DINUS in Euclid. Elcm. Pro-kg. a; multi
’alii. POrro inter ilios difcrimen Iicet ob-
Ifchare , fi Scholas , in quibus quilibec eru-
"ditus fuit , contempleinur. Prodiit enim
ÎMegarenjix Euclide: è 50mm: Schola , Mathé-
Imaticu: vero Euclide: è Platonica. Augetur
:illud difcrimen inter ambes illos Euclide: , fi
divcrfa ’fiudiorùm genera , in. quibus fe pri-

l âmo exercuere ; fi diverfas docïtrinarum fpe-
des , quas dein publice profefli funt , cogi-
futmus. Fuit enim Euclide: Suralicm Pans:-

n i:
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raidi: librorum’valde Rudiofus , Autore LA-
ERTIO in ejus vita , ac in difputandi me
imprimus verfatus efl: ; Alexandrinu: autem
Euclide:, leoni: ac Platonicorum de Rerum
Naturalium fcientia , fententias 8c rationes
-inve1iigavit , casque omni nifu fiuduit , iis-
que percipiendis- & examinandis totus. in
cubuit; dein Geomctriam adiit , eamque
maxima cum lande excoluit. Docuit .Mego-
renfi: Euclide: artem Dialeëticam , in caque
feientia fuos præcipue erudivit difcipulos ;
Informavit Alexandrinn: Euclide: Quantorum
contemplationes , 6c iniiis fpeculandis 8:
rimandis Auditores fuos occupatos tcnuiI.

ce parum exaggerabunt diEerentiam inter
umbos hos, homines flatuendam , monumen-
ta , quibus famam funin longam effecere.
Celebratur Euclide: Megarenfi: , quod Dialo-
gos fex compofuerit , ac feriptis reliquerit ,
qui recenfentur’ à DIOG. LAERT. in ejus
vira, ac funt f uentes , Lampria: ,. Aefchi-
ne: , Phoenix , ve ut apud Suidam , Phoeni-
ce: , Crita , -.Alcibiade: , limitera. Laudatur
Alexandrinm’Euclide: , quad feripta ad rem
Mathematicam omnia fpeétantia compofue-
rit , litterisque mandaverit. Difiinguuntur
uiœrius à fe invicem bini hi Autores, quate-
nus Mgmnli: Philofophi tantum nomme

Voccurrit , Alexandrinu: autem , Geometl’a
ubique audit. ’Tandem mores quibus liter-
que donatus erat , facile inter ambos nota-
bilem eflicient difiinetionem. Sicuti enim
uam major Euclide: vehe’mens ac litigiofus
fuit , fic minor matu , Gemme nempe 3:6-

et
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fier fuavifiimi ingenii Vit fait , ab omni
.contentiene abhorrens. uod fi itaque ea,
u uæ in utroque obfervavimus Euclide , inter

e comparemus , allèrere neminem audere
.fufpieor , ambes ille: , qui Euclidi: nomme
tapud prædiëtos Autores veniunt , ,pro une
jeodemque habendos elTe ; contra diftinêtas
,omnino (fuiflie perfonas , neutiquam inter fe
’confundendas; .afiirmare omnes optime jure
.teneri. Confentiunt GREGORIUS in prefac.
ÏSAVILIUS. tu prelell. in Euclid. CLAVIUS
fin ale . , COMMANDINUS in proleg. 8:
VËSÎEIS Inc. cit. multique alii.

I [15. X. Præter jam (liâtes bines Euclide:,
:Plailofophum nempe, & Geomctmm , alii apud
Seriptores leguntur , qui nomine Euclidi:
Celebrantur: quos ob nominis convenientiam
hic brevibus recenfere à propofito naître

., non alienum foret. Quorum primus en:
Euclide: Arche» qui Athenis fuit aune 2do
Olympiadis Lxxxvn. Secundus fuit itidem
Euclide: Archer: , fub que triginta Tyranni
expulfi , ille vixit aune 2de 01 mpiadis

ixcrv. Tertius Euclide: Atheuienji:, cd forte
non diverfus à prioribus. Quartus fuit Eu-
clide: Vine: , Xenaphanti arnicas. Quintus
Euclide: Lapicida, cujus mentio in Platnni: Te-
flamenco exftat. Sextus fuit Euclide: Fra-

flter Cleomedù, Lacedæmonîorum Régis. Sep-
fitimus vocatur Euclide: recalcule: , cujus an-
tidotum refertur à Galenc in antidotis. 0&1-
.vus cit Euclide: Placcnicm.- Nonus fuit En-
clide: Meximi 312.. filins. Decimus appella-

.. un
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tu]: Euclide: Pardieu,- Smicrini filius, cognai.
mente «61m. Undecimus fuit Euclide: Lai
ce. Duedecimus fuit. Euclide: Rhmr , cujus
meminit STRABO Geogr. lib. r4. pag. 969:
Confier. FABRICIUS in Eibliotheca Grec. lib.
3. cap. 14. i. in nom. 6K STANLEJUS
’ Vin Euclidi: .Megarenji: -
5. X11. Sed mifiis reliquis omnibus , de

Euclide Georïetm tantum feribere nebis anil
mus cit z cujus feripta , quibus fui nobis
commendaverit memoriam , recenfere et;
dinis & inflituti ratio poflularexvidetur. Eà
vero GREGORIUS in prtfat. in Euclid. par;
tim è 1’ a Alexandrine , "lib. 7. callefl,
Mucha». artim è Proclc lib. 2. Comment. in
Euclid. collegit: caque perm recenfentur’â
DECHALES in Indium de Oral 0’ progreflâ
Mathef. CLAVIO in Proleg. in Euclid. F Ab
BRICK) in Biblictb. Grec. lib. 3. cep. I4.
VOSSIO de Scientii: Mathem. muids aliis:
ac fequentia enumerantur. Inter Euclidi:
Gemme feripta , quæ partim periere , paf;
tim fuperfunt ; primo.numerantur Libri ne:
Pommera»; Verum hi magne -rei Geome-
tricæ , præfertim loci refeluti , damne l pe-
riere. Quædam tamen corum apud Pa pu»:
in lib. 7. Collelî. Malien fuperfunt; re iqua.’
autem hodie non exflant. Secundo recenfen-
tut Iibri duo Lucerne» ad thiem , ad Ana-’
l fim Geometricam pertinentes ; hi etiam
hbri temperum injuria periere , præterquam
quad l’appel: Alexandrinu: horum quatuor
lemmata notavit. fenil) confcripfit

F d
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ruilaient», ne ne hie hediereperitur; in ce
veto rationes alfa deprehendendi , & pa-
ralogismes arguendi oflendit; quodi ferip-
mm , .non. fine "notabilii rei .Logicæ ac
Mathematieæ jaétura , .perditum efl:. Quir-
u Compofuit quatuor libres .Ç’anicarum , quos
Apolloniu: Perguu: explevit. , eisque alios
quatuor libres adjeeit , qui hodie fub Apol-
Ipnii nomine leguntur. Qu’un: refertDECHA- .
LES librum de [phare ab Euclide. ornatumi,
qui cum eæteris periit; îPræter- hos libres
perdîtes alii ,funt , qui ; feliciciri: fate ab in-
œrim fervati fume: inter ces tamen varii
reperiuntur , de uibus valde ldubitatur an
. uidem fint Eucli 2:. Seule Euclidi. tribuitur
liber unicus Datorum, quæ ad analyfin Geo-
metrieam funt comparata; 8c c’usïquafi
Elementa Veteribus Geometris amîliaria.
Inter alios. hune Doum»: librum fueeinéte
demonfizratum in. lueem emifit lfancu: i Bau-
rcw; Ac olim à. Claudie Hui-d] cum Marini
Ïbüofiefhi Commentario Græcè emilTus , rac
Latin
Scholiis inecefl’ariis. vid. , VOSSIUS de
.Sciem. Merle. in addendi: fig. in. 433. quue
felicius præftitit Hardy , quam antea Zam-
Ilcrtu: , qui itidem hune Dmrum librum Là-
;inè vertit. Septimo Ei adfcribuntur Traéta-

. .tusdue Mufieis. nempe Intraduflic Harmoni-
Ja ,& ’Sefiio Canari: :dubitaeautem GREGO-
IRlîl-S an uterque ab Euclide fit feriptus; qui
girofle to nomine Euclidi ab’aliis’adjudican-
un, nm. ,MEIBOMIUS cos-traEtatus-mufieos
flâneur; munit; cui ÆentiturnFABRlClUS lac.

verfus eflz, additis obfeurioribus .loeis.

ire;- V. À... è
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. DIEUÇLIDISYITAs 4C IS. un
cit. MEIBOMIUS, omnium optime in ces
Commentatus cit; eosque Volumini fuo Ve-
terum Muficmrum inferuit. 03cv: inter ejusj
Scripte. oecurrit liber. unicus Pbeucmencrum ;;
in que felo wÇoelelha , five Aflronomiæ:
principia attingit. Hunc VOSSIUS lac. ce).
à Bartholomea Zamberto cum reliquis quibus?
dam Opufeulis Latine verfum fuifie, refera-
Græeè 8c Latinè fine Demonflzrationibux un;
ter cætera Euclidi: Seripta Pbeucmenu edidit ’
Gunradu: Daûpodiw. Nana feripto reliquic,

.Euclide: O "ce": , Ô: Catcptricum; verum
’fiREGOR US 6c SAVlLlUS multaifcifua.
dere dieunt’, ad fufpicandum opus illud ,
quad hodie Option (3C Catoftrica Euclidi: mm.
tur , fpurium elfe; tvel temporis lapfu prote
fus corruptum. Interpretatus cil: OPlicam 8:
Cataptrican: 304mm Perla; tuinHetrufco idio-
mate , ex interpretatione Ignatii Demi: lu.
cem vidit hic libellus; .de Aurore Flamme,-
Ignalii expofitio mutila en: & manca. De.
cime additur Scriptis Euclidis editis liber de
Diwifiouibm, qui latine tantum exftat; Mule
ti cenfennlibrum, Euclidi: de Diuifimilzu: eun-
dem elfe libellum. Arabica Lingua feriptum
de fuperficierum divifionibus j. Machcmete
Bagdediuc vulgo, adfcriptum; qui, cura G:
fludio goumi: Dee Londinenfis ,, ,& Fredrici
Commandini latine verfus lucern vida. Seul.
lin: autem 8: Gregoriu: illumi .libellum non,
Euclidi: elfe opinantur; confia; tamen. Eucli-
dcm à Diujfiqnibm. librum fŒipfiiÎe. a Undccirn;

bis Gregoriuh Fra - entum ,î l uoi
in daigne laina flüdâsddicitug;

i A la



                                                                     

mn sans murmure HisroRreA
in que agitur de Lew’ & Pendercjà; fed pro:
fpurio id habet SAVlLIUSA in frichti in
.Euclid. Duadecirm Seripfit Euclide: abfolutum
opus Elementorum , cum Sole & Luna. dura-
turu’m; quod plusquam 2000. annos mag-l
nam A æflimationem obtinuit. De hujus edi-
tienibus 8c commentariis in fequentibus in
fpecie 32. agere confiituimus. Super his
Euclidi: Seriptis omnino legi merentur quæ
de iis notarunt GREGORIUS in prufat. &
FABRICIUS in Biblictb. Grec. lib. In. cap.
f4. x1-xv1. pag. 377-381.- à
- S. XII. Ex his vero omnibus .Seriptisl
enameratis , quæ Euclidi: nomine veniunt ,
Elementorum librum eleFimus; de quo pauea
difi’eremus , cætera ilentio prætereuntes.
Qluippe funt Elementa Euclidi:, quæ præ re-
re iquis præeipue» in omnium verfantur ma-
nibus; quæque à canais Geometriæ itudio- ’
fis mofle dieque traétentur. Sun: Elementa
ranrum Planerum , 8c Solidorum , quæ r in
hac editione occurrunt ; de iis itaque per-

’ magni noltra interefl: feire , quid Autores
fentiunt. ’Euclidcm Gcometram Elementorum
opus conflruxifiè , inter omnes , tam Anti-
jquiores, quam Recentiores convenit Autores.
ÎEt quamvis ante Eum à diverfis Elementa
’fint eompofita Geometriea , ac feriptis con-
fignata; ficuti ex Procli 6: ’aJiorumtefiimo-
anus comtat; cum multi ante Eum incla-
ruere Viri , de rebus Geometrieis optime
lmeriti , non folum in Ægypto , fed etiam
in Græcia , qui fua ’fuper Mathemâgça

b . c1-
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tdifciplina cogitata de inventa litteris nota-
runt: tamen VOSSIO tette de Sein». Mæb.
up. 14. Euclidi: Elementa funt opus vetuflifi
fimum quod in Geometria habemus; cum
reliquorum prœelarorum Geometrarum opera,
temporis injuria periere’. Præterea opus ,
quod Elementa infcriplit," omnium Græcorum
abfolutifiimum eft corpus principiorum Geo-
metriæ; non obftantibus aliis Geemetriæ
Elementis , à diverfis compofitis. Qui pe
in .Græcis primus ille fuit, qui omnia -
damenta , ad Geemetriæ Scientiam ducem-
tia , in Elemeuzari fuo corpore cellegit; ac
colleéta digClÎit. Hae de caufa depingeba-
tur Euclide: digitis demetiens; unde SIDO-
NIUS APOLLINARIS lib. 9. Epifl. ,9. ait,
fer Gymnajiu pingi Euclide»: , gainer "renflera-
run: [paria , digm: laxati:. In. .s autem E10.
mmaribu: inititutionibus , adornandis , non
omnium Problematum , & Theorematum
unieus Inventer & Autor fiatuendus cit Eu-
clide: ; verum aliorum Autorum tum inven-
tis, tum feriptis , in fuis Elementis compo- j
nendis , ufus cit; quorum ea , quæ inve-
nere , vel in ordinem redegit; vel quæ .non l
fatis valide demonftrata erant , firmifiimis
munivit demonürationibus. Quapropter Ele-
menta Euclidea , que ad maxunam pattern,
originem fuam traxere , ex Scripts Geo-
metrarum , vel ante Euclidi: tempera , vel
iisdem temporibus inclarefcentium ç quæ
confuluit. Ira ut hoc c Elemeflnturumifit
compofitum , . parcim ’exaçibblematibus , 6:
:Theorematihus ab 312i: excogitat’wj quæ

- us
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riis felegic , utpote ad propoficum fuum af-
fequendum ducentia ; ac quæ in convenien-
œm ordinem- redegit ; vel fi firmæ deef-
fent probationes , evidentibus Demonùratioé
nibus confirmavit ; parcim ex Propofitioni-
bus à fe inventis, probatiombus inviéüs, ils
additis. Quæ tameri omnia in ,concinnum
ifltum ordinem adduxit , ’quo hodie Elementa
Euclidea funt ornata. Etenim PROCLUS
lib. 2. Comment. in Euclid.- nobis autor cit,
Euclide»! malta in fuis Elementis ab aliÏS’
inventa collegifl’e , mulca MME ordinaire ,
malta 77345035 perfeciflë ; en epræterea quæ
laxius à prioribus demonfh’ata erant , fir-
mifiîmîs Apodeixibus, quæ nec coargui, nec
convinci poiTunt , muniviflè. Ea propter
à Fred. aliisque Veteribus Scriptoribus a?
554x," diétus efl; «www; , Elementorum
Continuant , & Demonflcrator fcilicet , ac
Geometra: confcramur RICCIOLUS Chu».

. 2. GREGORIUS in pufat. COMMAN-
INUS. proie . in Euclid. CLAVIUS Proie .

in Euclid. D CHALES , lac. cit. V0381 S
lac. cit.

S. X111. Quqd veto Eudidi: Elementa mul-
tum debeant àliorum cogitais , ac inventa
prifiinorum Geometrarum continent , è
quibus fnnt conflata; excra emnem dubita-
uonis aleam ponant Propofitiones 8: De-
monitrationes , quæ in ipfis Elementis oc-
curfunt : quamm Inventoœs paŒm apud
Veœres nominantur, quibus etiam Inventio-
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THALES MILESIUS , qui primuslnomîne
Sapientis eft appellat’us , Eum inveniiTe Ifo-
feelium Triangulorum angulosvad bafin effe
æqu les : quæ efl: PROPOSITIO 5. ELEa
ME TI. I. Eandem propofitjonem univer-

j faliorem reddidit GEMlNUS Geometra.
Laudatur itidem OENOPIDES CHIUS ,
0b inventum illud præclare , perpendicula-
rem nempe ad datam lineam ex un&o ex-
tra eatn data ducem; illaque PROPO-
SITlO. 12. ELEMENTI. I. Memoratur ,
æqualitatem angulorum ad verticem oppofi--
torum THALETEM MILESIUM detexîfl’e;
quam PROPOSITIONEM Euclide: 15. BLE-
MENTI. I. fait. Laus debetur EUPHORy-
B0 PHRYGI , quod modum , cujuslibet
Trianguli ex tribus lineis componendi, in-
veneric; caque en: in ordine Euclideo 32.
PROPOSITIO ELEMENTI. I. uæ hanc
proxime fequitur 27. PROPOSIT O citatî
Elementi , inventis OENOPIDIS CHII
debetur ; cum Geometra ille demonftravit
ad datum pun&um Iineæ propofitæ, angulo
dato , æqualem angulum re&ilineum’confii-
tuere. Dnbale: autem exifltimat Eum non
invenifi’e ipfam Propofitionem , Îed Demon-
ftmtionem ali uam reperiflè. Inter THA-
LETIS MIL Il inventa Geometrica , nu-
meratur porto æqualîtas omnimoda Trian-

lorum , unum làtus, &’ duos angulos ad
mvicem axâmes habentium; uæ efl: apud
Euclide»! P OPOSITIO 26.- LE MENTI.
I: Præterea, nullus eft , qui vel primis, ut
tjunt, khis, Geometricum guflavit fiudium,

’ . f * * sa vel
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v’el parum fe in eo exercuit, quin PYTHA-
tGORÆ in Geometria merita , proptet in-
venta ejus utiliflîma , quæ inter Euclidi: Ele-
muta repcriuntur V, extofli admodum ani- a
madverterit. 111e enim Autor cit , Trian-

uli cujuscunque reEtilinei tres angulos fimul
umtos duobus métis æquales effe; quæ efl:
32. PROPOSITIO. ELEMENTI. I. Eidem
huic præclaro Geometræ acceptas referimus
PROPOSlTIONES. 44, 47. ejusque con-
verfam 48. ELEMENTI. I. Quarum 47.
,PROPOSITIO fpeciali notatur denomina-
-tione, fatis indicante , PYTHAGORAM
primum Autorem habere; cum Hemmnbe:
,Pjtbagoriti nomen gerit , fub coque titulo
paflîm apud Scriptores celebratur. Hujus
veto denominationis originem petunt ab
oblatione Boum , à Pjtbagom Mufis facïta ,
in gratiarum a&ionem , pro ejus Deman-
ftrationis inventione. Hæc eflziilla adeo ce-
lebris Propofitio , quæ 0b ingentem fuam
utilitatem, Inventoris fui famam immortalem
reddidit. Præter has recitatas Propofitiones
in Elemento primo Euclidi: occurrentes ,
,aliæ etiam faut , quæ in fe uentibus Eucli.
Ideis Elementis reperiuntur. am THALE-
TEM MILESIUM , an ulum in femieircu-
lo cire reûum , inveni e referunt; caque
e11 apud Euclide»! PROPOSITIO 31. ELEr
MENTI. HI. Porto. inter ejusdem THA-
LETIS inventa variæ Propofitiones Elemen-
ti Quarti enumerantur. Etenim tribui Ei
folent à multis Scriptoribus PROPOSITIO-

iNES. 2, 3, 4. 6c 5. ELBMENTI. N.Qu-
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Quibus addunt , Eum reperifl’e modum ,
Triangulum Æquilaterum in Circulo infcril
bendi ; cujus inventi lætitia elatus , Bovem
Mufis immolafl’e dicitur. .Porro funt qui
fiatuunt , QUINTUM EUCLIDIS ELE-
MENTUM ab EUDOXO CNlDIO effe
compofitum: quia EUDOXO à veteribus 5.
de Proportionibus à 1è inventis , multa ad-
fcribuntur. Certum enim efl: è teftimoniis
antiquorum , EUDOXUM de Proportioni-
bus feripfiffe. Si itaque omnia , quæ in
ELEMENTO V. EUCLIDIS occun’unt ,
non funt EUDOXI, faltem plemque ab ipfo
profeâa efiè , Praclu: dure fatis " teftatur.
Quatre Euclide; ca , quæ de Proportionibus

vhabet , ex EUDOXI feriptis haufifiè , fi
non omnia , faitem plurima , cenfendus
cit; cum Provin: ait , Euclideni multa Eu-
doxz’ in fuis Elementis in ordinem redegiffe.
Memoratur etiam TI-IEÆTETUS , 0b De-
monftrationem PROPOSITIONIS. 10. E-
LEMENTI. X. à fe primo datam. Deni-
que Jguæ de SOLIDIS , tribus ultimis ELE-
ME TIS, nempe 2H, XIf, XIII. damon-
firavit Euclides, in lis THEÆTETUM, A-
RISTÆUM , aliosque fecutum eflë Eucli-

’ de»; , Autores referunt. ’Verum inde non de-

rogatur , ejus laudi , quad aliorum placita
confuluerit ; cum inconcufiis fundamentis
Autorum inventa , ordine nunquam corri-
gendo , fuperfiruxerit. Videantur PROCLI
Comment. in Euclid. DECHALES in Trafl. de
mu 0* Pravre u Matin. à . . 8. 8C TAC-

° F aaafgpg 7 QUET
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QUET in Hifim’m narra: de ont! (r a refit

Mathef. aliique plates. Fg
S. XIV. Hoc vero Elementorum corpus ,

fecundum multorurn DoEtorum fententiam,
Euclide: divifit in Tredecim libros ; licet
vulgo à. nonnullis guindeau enumerentur
Elementorum libri: immo in quibusdam
exemplaribus Sedecim Euclidi: nomen ferunt.
Verum obfervat VOSSIUS de Scient. ME.
cap. xv. 3. etiarnfi multi putent Elemen-
ta hæc confiai-e libris xv. rem» tamen non
ita apertam elfe de duobus poflremis. An-
fam dubitandi de XIV. & XV. Elementis,
an quidem Euclidi: fint , præbet Theonis in
Euclide»! Commentarius. IEtenim Thon
Alexandrinm , Euclidi: Elementorum valde
fiudiofus , qui ea fuis expofuit Difcipulis ,
claruit Theodafia Magna imperante , anno
Chrifli 395. mortuo , uti refert VOSSIUS
lac. cit" cap. 16. S. 9. 111e veto T [aux in
tredecim Euclidi: priores libres , tantum
commen tus efi: ; uti Campani fecundum
Theonis e ofitionem , Editio Elementorum
Euclidi: te atur. Qua itaque expofitione in
hæc Elementa . manifei’to mdicafl’e videtur ,
Eum tredecim tantum agnoviflë libres Ele-
mentorum ab Euclide confcriptos. [Præterea
Marina: Philofopbw , Procli Diadacbi difcipu-
lus , cirpa annum Chrifti 500. florens , in
Protheoria ad Data Euclidis , Tredecim Ele-I
mentorum libres Euclidi folummodo tribun;
Tot etiam libri reperiuntur , in Elemento-,
rum Euclidis verfione Arabica Najiridini T u-

fini
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fini Perfic , lucnlentis typis Arabicis lu-
Cem vidit omæ aune 1594. ex Typogra-
phia Medicea. Sicuti malta alia funt exclue
plana, un me; , licha-dé, aliorum ne , in
quibus attirai duo nempe XIV. à; 151V. non
reperiuntur libri. Accedit quad ultima pro-
poütio Elementi X111. veluti colophonem
operi imponit. Conferatur FABRICIUS in
MIMI). Grec. lib. m. cap. 14. Sed porro
obfervandum venit , Librum decimum quaro
tum propriam habere præfationem , quam
nec primum Euclidis Elementum habet; au
me. digamma inquit GREGORIUS à
puffin in Bleu. Euclid. dans ultima libre: alte-
me ml? que» Euclidig. Confentiente VOS-
SIO de scient. Math. rap. xv. S. 3. ô:
DEGHALES in Trait de mu 0’ page]:
Math. pag. 8. 9. Ex ibus abunde videtur
centiare , Tredecim lementorum libres ,
ab Euclide. tantum fuiiTe compofitos; bines
reliquos fcilicet XIV. 8c XV. alium agno-
fcere Autorem. Hi veto pefleriores bini li-
bri , à quamplurimis’ , Commentarii -HYP-
SICLlS ALEXANDRINI habentur. Vixit
ijficlu circa Tempora Plalmai Lntbjri
(nempe toto feculo , vel paqu ulterius ,
ante natum Chriftum.) Ifidari fummi Mathe-
matid difcipulus. VOSSIUS lac. m. cap. 54.
S. 7. Ipfa præfatio quæ Eiemento XIV.
præmittitur , cit proeemium ijficli: A-
ltxmdrùi ad Prmrchmn : ex que haud diffi-
cuiter colli ere efl: , illud neutiquam ,conve-
nife En. i, au bene H pficli Alexandrine ,
de que in ifl:o loquitur lgrooemio. Ut cæ-

9 * * 4 tara
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tera taceam , quot verba , toc argumen-
ta, Euclidem non effereju; Autorcm ar-

uentia , reperiuntur. Etenim mentionem
Injicit feriptorum A ollanii ; de comparatio-
ne Dodecaëdri, 8: cofaëdri, eidem fphæ-
ræ- infcriptorum: id neutiquam de Euclide,

ui ante fgallom’m feriptis inclaruit , præ-
dicari pote ; fed quidem de Hypfiçle qui
multo -poit vixit. Conferatur FABRICIUS
lac. cit. Sicut etiamGEORGIUS VALLA,
de BARTHOLOMÆUS ZAMBERT-US
VENET US, qui fub ijfidi: Alexandrini
nomine , pofleriores duos Elementorum li.-
bros , latine verterunt. Eosdem obifijpficle
IAlexdndrino compofitos cire cenfent , SA-
VILIUS, GREGORIUS, CLAVIUS , DE-
CHALES; locis jam jam citatis; 6.: innu-
meri alii. Decimust. Sextus Liber , qui in
nonnullis codicibus , non tamen in omni-
bus , prioribus anneêizitur , nuuquam Euclidi
fuit adfcriptus; licet in ordine Elementorum
in Clavii Editione Euclidis lemcntis annu-
meretur; fed ille efl: adieétus à FRAN-
CISCO FLUSSATE CANDALLA; uti in
fiente hujus libri à quolibet legere cit. Ac
0b materiæl convenientiam Elementis adjun-
gitur , ficuti duo præcedentes libri , de fi-
mili argumente , cum Elemento decimo ter-
tio Euclidis traëiautes , prOpterea à non-
nullis cum Euclidis Elementis XIII. con-
nectuntur , iisque adjunguntur.

s. xv.’ Tredecim hi Elementorum libri,
refpeâi Doürinarum , quas Euclide: de

Quan-
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antitatibus in iis pertraëtavit , cum. CLA-
VIO 61 GREGORIO commode in quatuor
difpefci pofl’untgmex: licet bipartita divine,
in Superfiaèrum Solidorum ’contemplationcm,
fufliciens effet; quia PROCLUS nobis Au-
ter eli, nullam, cuiiarem fuis in Elemcn-*
ris, de Punëtis Lineis traëtationem in-
fiituiile Euclzdem. Verum Solidorum Enclio
dix fpeculationes , de corporibus regularibus
Sphæræ inclùdendis , rite intelligi nequeunt,
nifi- præceflèrit notitia Linearum Commen-
furabilium , & Incommenfurabilium 7; cum
diametri ad. iatus proportio non femper ra-
tionalis cit. Harum vero Linearum intelli.
gentia , Numerorum fcientiam præviam ul-
tro efflagitat; ac cum ce ora illa folida,
bafibus planis , lateribus ,’ angulis planis
continentur ; Clinique omne Soiidum præ-
fupponit Planum, ex que Originem ducit,
oportebat Doétrinam Planorum primo loco
tradere: inde nata cit Divifio horum Ele-
mentorum in partes quatuor. In ima parte,
Plana contemplatur; quorum Doâi’imm Sex
prioribus abfolvit libris: 6: quidem ira , ut
Quatuor primis Elementis Plana abfolute
fpeculetur; fequente veto Elementa Quinto
Magnitudinum Proportiones in genere tra-
êtat ; casque Figuris nonnullis Planis in
Sexte Elemento applicat. Secundn par», Nu.
mon»: afeétiones exponit , quorum noti-

’tiam tribus fequentibus libris , Scilicet Sep.
timo , OEtavo , 8c None comprehendit.
Tmia in parte , Summtriam , five de Lineis
comatenfurabilibus , dt incommenfurabilibus

* * * 5 ’ Scien-
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i Scientiam docet , hancque unico , Decimo

’nempe libre complexus en; Quant denique
in par», Stemmtyim , feu folidorurn doétri-
nam examini fubjicit , eorumque «contem«

7 lationem tribus ultimis libri: , Undecimo ,
I uodecimo , à: Decimo tertio , proponit
ac demonltrat. Quibus peraétis cum ultima

ropofitiene Libri Decimi tertii Elementa
ua claudit.

S. XVI. Continent hi libri in fe rinci-
pia 8: fundamenta ad Geometriæ inteligen-
’tiarn fcitu neceilaria; iîcuti fingulorum li- I
tbrorum contenta quemlibet attentum facile
tdocere pollunt.

Etenim primo in libre, Triangulorum; om-
nium figurarum planarum fimplicilïimarum
’& primarum ortus , afeétionesque primum
Euclide: confiderat I; tum juxta angulos ,
tum juxta latera ipfa inter fe com titans ;
quibus fubjungit anguli 8: lineæ bife ’onem;
addens perpendicularis conflruEtionem; an-
gulas reétos , obtufos , acutos , deinceps-
eûtes , adverticem , externes , internas.

in linearum æquidiltantium proprietates
inveftîgans, ad ipfa defcendit parallelogram-
ma ex iis mata; eorum ortus,, (St- fympto-
mata , quæ illis infunt , declarat. a Ferre
Triangula cum parallelogrammis campant,

ac uonam pa&0 parallelogrammum æquale
fiat riangulo affignat. Tandem in Trian-
gulo Reâtanîulo quadrati , quad à latere

’ reEtum angu um fubtendenee , defcribitur ,
cum quadratis, quæ à reliquis lateribus fi-
ant, propertionem invefiîgat. In

l
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In [manda lib», arallelogrammi mélange.»
li , gnomonique efinitionem tradit; lineæ-
que divifæ, quanta fint quadrata attendit 3
illaque cum aparallelogrammis fegmentorum
cenfert; dein quadratorum , quæ à laceri-
bus triangulorum obtufangulorum , & acu-
tangularum defcribuntur , .proportiones cum
quadratis , quæ fiant à fubtendentibus angu-
lum obtufum 8; acutum , expendit. Deni-
ue attendit qua ratione confiruatur ua-

dratum reêlilineo data æquale. Hujus libri
propofitienes , præter linearem , qualem in
plerisque codicibus habent , demonftratio-
nem , etiam decem priores in numeris de-
monftrari poilant; quad jam olim
34mm Monacbm , ac poil: linearum de;
monitrationem in commentario fuo numera-
lem fubjungit Cintra. Nonnulli pet Alge-.
brun fpeciofam easdem refolvunt , uti Sm-
nùu in l’altitude Germain, aliique.

7min: liber, agit de, iis , quæ circulis ac-
cidunt , ac de mais lineis in: circule vel
ad circulum duEtü ; itemque angulos tain
ad circulorum- centra , quam ad -peripherias
conflitutos rimatur; ultime æquahtatem an-

lorum æqualibus arcubus chordisque in-
tium- demonlh’at.

Q fubjungitur hlm quafipraxis dt , figurarum planarum , Trianguh,
Quadrati, Pemagoni, Hexagoni, Quindea
agoni in circula, 8: cumin.feriptiones douaire. Mer M
,Quinmqui equituri agnituiumProportiones generales tradit ; imodosque

. usa,
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entandi quosdam ,v in pro ortionibus
apud Geometras frequentiflime u itatos: al-
œrnam feu permutatam rationem, inverfam,
compofitienem , divifionem , converfionem,
ex æqualitate qrdinatam ac perturbatam ;-
firmes ac. valides elle oitendit. x

- ; ’ In fixa libre, proportiones figurarum plana-
mm commonltrat , oltendens Phænomena Tri-
angulorum proportionalium, æqualium, limi-
liumque; feétionem lineæ in. toc, quot, vo-
lueris, partes; inventienem tertiæ, quartæ ,
ac mediæ proportionalis; rationes figurarum
redprocarum , 8: parallelogrammorum ad
fe invieem , nec non polygonorum , paral-
lélogrammorum applicatianes ad métas line-
as , quæ vel deficiunt parallelegrammis fi-
milibus , vel excedunt : porto quomodo
recta linea terminata extrema ac media ra-
tiane fecetur ; ultimo proportiones circum-
ferentiarum , angularum , ac fe6tarum in
circulisv æqualibus inquirit.
’ Swing: liber, numerorum indicat proprie-
rates , in ce agitur de humeris primis ô:
compofitis 5 6: que pacte numerarum non
primorum maxima communis menfura inve-
nitur; de numerorum parte , 6: partibus;
de numeris multiplicibus , de proportionali-
bus , & quæcunque in libre quinto de -
nitudinibus generatim , eadem fere fie
numeris particulatim hic demonftrantur;

051mm: lib", numeros deinceps proportio-
nales , .numcros planes , quadratos , cubes,
8: folidos ; fizniles planes , atque fimiles

folidos indican i’ Nana:
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Nom , numeros fimiles ’ planes , cubes ,
folidos , numerus deinceps proportionales ,
five ab unitate , five fimpliciter; numeros
primas, numeros pares , impares , pariter
pares , pariter impares , numeros perfeétos

declamt. ’ »De bifce tribus numerorum libri: , qui
Anthmeticorum vocantur , difTentiunt inter
1è Viri DoEti. putant Euclide» in .
iis plus præitidfle, quam ejus præfiare fuit
intentio; ac ex iis profiuxrflè quidquid ha-
&enus de numeris futur , aut deinceps fciri.
poteft; quam fententiam ampleétitur TAC-
QUET in prit-fat. Àrübwmu fun.

l veto contendunt, made». tantum de Arith-
metica iis in libri: traétaflè , quantum rei
Geometricæ infervit; ut planius ac plenius
commenfurabilium & incommenfurabilium
demenflzrationes fieri fient : inter l nos
CLAVIUS , RHODI S , FRANCIS US
FLUSSAS CANDALLA ; feribit enim
CLAVIUS M D9". 1. Elena. Io. Abfirlvi:
Euclide: in macadamibm tribu: libri: en ,
4d rimera: [fallut , quantum Inti; «lifta» efi d
m Gamme: intelligendm ; idem I fend:
FLUSSAS in pnfat. in lib. 7.

Dedmmliber, magnitudines cemmenfurabi-
les ô: incommenfurabiles , itemque rationa-
les 8: irrationales ex lorat. .

In. Undecim , tan cm ad Stercomeuiarn
devolvimus , in qua pemaéba’nda’, eodem
que in planis proceiTerat, ufus cil: mode; v
à. fimpliçifiimis .,. Geometrarum more inci- .
pieu: , 1111618 fumet , quatenus adcerpfgra
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folida referuntur; quando in une plane po-
fitis , iisque ad planum vel métis , feu par.

dicularibus , vel paraüelis; item de pla-
nis fefe mutuo fecauubus; quomodo à pun-
flo in fublimi date ad planum perpendicu-
laxes ducuntur; denique difl’eruntur tum de

lanis , tum de felidis angulis , de paralla-
epipedis , & -prifmatibus æqualibus nonnul-

r MM], ac folidorum fecundus liber ,
deéhinam de corporibus fufins perfequitur ,

.in eo prifmata & pyramides, cylmdri 8: co-
ni invicem comparantur , fimulque edocet
infcriptionem polygoni in circula , G: Po-
lyedri in fphæra; fphærasque triplicatam
fuarum diametrorum habere rationem.

Decimm T min, corporum regularium in-
que , feu Platonicorum dictai-nm , con itu-
nonem contemplatur , ca corpora quidem
Platonica appellantur , à Pythagora veto
jam defeéta funt , uti pater ex veteri Epe«

ammate in gnopfi amnios MICl-l.
ËELLI allegato , a

zxq’gwræ tél-n nuira»: , ci HvS’æytlgwr flÇdç

CUÇE.

1111957026; «039 13g: , mérou I égalant èch-

JaElv. aEüudlnc un «in min: 11W; 311059.
hoc en: ,

Fig"; Fleuris, pas Sapins
a Pythagore:Imam rapina ou invertit , Plan un
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Euclide: friper bi: gloria: [MM lusin,

Conferatur GREGORIUS lac. cit. Ad
horum corporum evidentiorem intelligentiam
præmittuntur quædam de lineis extrema ac
media ratione feètis , fubfequuntur relatienes
Pentagonorurn , Hexagonorum , Decagono.
rum , triangulerum re ularium circulis in-
fcripterum : tandem yramidem , 0&aëï
drain , Hexaëdrum , Icofaëdrum , ac Don
decaëdrum confiruere afiîgnet , horumque
corporum latera proponit , caque inter fe

componit. ,. Daims: Quanta, à daim granits: libri ,
qui licet in nonnullis exem aribus Euclidi:
nomine veniunt , HYPSICLIS ALEXAN-
DRINI elfe videntur; fimile tamen fere
tractant argumentum. In quam daim enim
comparantur Dodecaè’drum , 6: Icofaëdrum
in endem fphæra defcripta. In quinto denim
quinque corpora indicata infcribuntur , ac .
eorum latera 8c an uli inveniuntur.

Dahlia finira, l. et à. CANDALLA ad-
ornatus , quique aliquando præcedentibus
anneâitur , varias folidorum regularium ,
fibi mutuo infcriptorum , dt laterum eorum-
dem conlqiarationes explicat. Conferantur
COMMA DINI in Elementa Euclidi: Prola-
gmu, cirez finem; a: GEORGE MATH]:-
AS BOSE in Scediqm: litanie de 5:01:an
Mm Euclidir. .

S. XVII. ,Hanc pet Elementa dilh-ibntam.’

«une: couvaient: ac P0?
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difpofuit Euoltïdex; in quo’indagando , cum ,
qpo- Euclide: 1pIè ufus efl: , cum primum ,
ad banc doétrinam- fpeculandam fefe accin-
garer , puto deftinguendum elfe ab illo ,

uem jam in illis Elementis tenemus. nan-
30 , enim ’mecum reputo Euclidem fibi co-
pum 8c Finem conflicuifl’e, corporum mun-
danorum conflitutionem fpeculationi .fuæ
fubjicere; inde haud obfcure colligere mi-
hi vîdeor , primo intendifle cum , ac fibi
ad contemplandum propofuifl’e Elementa»: de-
cimm reniant; nempe quinque corpora re-
gularia Platonica m candçm includere fphæ-
mm , uæque eorum mv1cem fit proportio ,
demon rare. Ad quad autem præflandum ,
nccefle ei fuit extremas illas de corporibus
regularibus propofitiones in fimpliciores ,
caufas 8c principia earum propofitionum
continentes , femper refolvere 5 atque hac
mcthodo pedetentim ad prima tandem de-
VOîvere principia. Cum veto Methodus
Analytica efi; , gène rem in fua principia
five Elementa, conclufionem quamCun-
que in propofitiones, quæ Continent caufas
ë: principia conclufionis reducit; inde ma-
hifefl;0 cuiliber: apparere fufpicor, Euclide»;
omnium primo Methada Analjtim proceflîfle
in fuis Elementis adornandis. Nos autem

’ui iis utimur Elementis , quando eorum
àùxilio dueimur, ad Propofitiones in iis pro»
pofitas demonflzrandas & intelligendas , à
principiis ejus incipientes , 6: gradatim ad
«intimas usque adfcendentes; canaque fic en
àprimai: , ad id , quod ex iis fit , program-

" . mur;

un, .z
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mur; Metbodnm fequimur Sjmbnicam. Quod e
vero ripfam fpeâat difpofitionem eorum ,e
quæ pet hæc difh-ibuit Elementa , fcicn-
dum omnino eft; fanas omnes Scientias
certa quædam & definita habere principia,
ex quibus ea , quæ fequnntur demonflrant.
Queue rite diftinguendum cit inter id , quod
rincipiorurn funvitur oflicio, & id, quod

a principiis iis uit; & quidem eo magis,
uod principia Scientiarum debent elle pet
e Clara , 6c evidentia magis quam quæ ex

iis deriVantur. Cum per fefe fibi fidem
faciunt , nulla principiorum reddenda efl:
ratio. Quæ veto l Principza confequuntur
omnino’ rationibua confirmanda; ui pe illa
deinceps par principia prius intefieéça cog-
nofcimus. Hæc enim qui inter fe confun-
dît , ô: princîpia cum fis , quæ ab his
fluunt , commifcet , is totam perturbat co -
nitionem; ca conjungens quæ nullo m o
inter fe conveniunt. Hac de te probe
edoEtus Euclide: in fuis Elementis compo-
nendis, fcorfum 8: principia , & quæ ca
fequuntur pertraéÏavit ; talia fiatuens . -
cipia, quæ 0b evidentiam fuam pet (ce fi-
dem meream , nulla eorum adhibita de-
monflzratione. anue præmifit vel encralia
ad omnia Elementa fpeEtamia , ve fin lis
libris propria; quæ in frontefuorum li ro-
rum collocavit. E quîbus prævüs dein ra-
tiones petit eorum quæ principia coufiquun-
tut; cum Propofitionum demonflrauones
ex iis haurîens , probata’m præcedentcm ,
reqdentis demonftîandœ; principium Kami:  ;

Û D -
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taliquc ordine Elementarem fuam difpofuit
lnfiitutionem.

’S. XVIII. Ipfa autem principia quod atti-
net, quæ Euclide: pofuit fundamenta , qui-
bus Geometriæ Doétrinam fuperftrueret , in
tria divifit genets. ; Definùione: , Femme:
fin ,ofiulata, ô: Axiomau feu comme: notio-
aux. In De vocabula anis exponit,
feu quem enfum fundet hoc vel illud voca-
bulum , in iis declarat; ac Geometrarum
more vocis licatione femel indican , ea-
dem fcmper ignificatione pet totum Ele-
mentarc corpus utitur: ne dein eorum am-
biguitate zut obfcuritate circumventifln fal-
fas incidamus conclufiones. Tales. vocum ’
Expofitiones fingulis Elementorum libris, ad
ejus intelligentiam pemecefiàriarum , ac ad u-
numquemque librum proprie refpicientium,
præmifit. P0131111» , quæ de alias Petitione:
dicuntur , func , quibus aliquid admitti peti-
mnà , quad perfacile fieri poteft: caque
fait adeo Clara 6: pe’rfpicua in his Elemen-
tis , ut nulla indigeant confirmatione , fed
auditoris dumaxat affenfum expofcunt; ne
alla fit in Demonftratione hæfitatio, aut dif.
incube. Tria fuis in Elementis pofuit Po-
flulm inhala, quibus id tamtam intendifl’e
videtur, ut ipfi concederetur urus Regulæ
à Cncini, ne dein de fchemate eorum o e
han , quafi non fit Mathematicum , is
novateur. Inde faâum en: , uod nulla
apud. MW’creditur, ’1 quæ par
du: inihumensa . nulle alio adhîbico mimi.

.., . i me",

i. --. ---...-’-*....u-
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niculo méchanico , infiitùatur 4; quæ veto
figurarum delincatio aliis mdiget mitrumen-

r us, apemio Mechanim dicitur. Axiome veb
r0 quæ 8c commune: rimant: fæpe audiunt,
funt propofitiones feu enunciationes potin:
pet fe manifeflæ , cognituque perfacilos ,
quæ fine alla demonflrationei à ï quolibet
concedi , 8: communi confenfu aiTumi de-
bout. Verum poftulata inter de axiomm

1 hoc intercedit difcrimen ,. quale, inter Pro-
blema 61 Theorema : ac ficuti in Promo»
maie operatio fit, ita in Pofiulam; fient in
Thepremate aliquid contemplationi .fubjici-
tur , ira in axiomate. Hæc bina ultima
principiorum genera. univerfaliter toti pm
mitât Elementorum Syflhemati, non autem
peculiariter cuilibet eorum libre; confer.
CLAVH Prolegomena in

S. XIX. Hifcs Principiis præmifiîs- ad il»
Tarn rem fefe accin it ,k ac aliquid mm ad
faciendum , mm a contemplandum adduo *
cit; idque Propofixiom: vocat: un in du!
diffinguit fpecies , aitcræln Pro , Tha-
rem alteram nominat. mua. apud
Mathematicos efl: Propofitio , qua aliquid fac

’ cere 8c operari jubemurk; vel id fimilitudio
nem’ Problematis Dialeéüci , in que utrao
que contradiétionii pars vota sur. fnlfa-diè
poteft. Sic gemma flint! apud Mme
demi, quo ’quid jubent - confinere’, à
cujus contrarium adam and potefl: , Proo’
biennal appellatur. .Vel hmm COM
un, Pronom: illud dl, in que: quippiam.

cum.lfifla
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cum primum non» fit, proponitur invenien-
dam, ac conflruendum. Uti 111ng raciaux
lineam finitam Trian ulum æquilaterum con-
flituere; Problema e . In omni Problemate
duo notanda veniunt; Dam»; , 81 Qujitmn .-
fic in affignato Problemate , datum en: -,
reâa linea finira; quæfitum , trianguli æ-
guilateri fuper datam lineam confiitutio.

roblematum tres fpecies Veteres ponunt
Mathematici , Plana»: , Salidum , 8: Liman.
Plume»: dicitur , quod pet mêlais lineas- &
eirculi circumferentiam folvi poteft. Solidm
eü , ad cujus refolutionem Seâiones’ Co-
nicæ requiruntur. Liman denique , uod
prunel- ’am di&as lineas alias etiam a fui
confira ’onem defiderat. Ex his vero tri-
bus Problematum fpeciebus , prima. tamtam
in Elementis Euclideis reperitur , omiflis.
duabus reliquis. Problemata Euclidis dupli-
cia Tant , velp daminam vel indtterminan.
Damas fun: , propoiitiones quæ cum re-
fl:ri&ione fieri poilhnt , uti eft 22. Elementi
I. Ex tribus reâis Iineis , quæ fun: tribus
datis mais lineis æquales , triangulum con-
fiituere; ubi additur hæc reüriélio; oper-
tet autem dans reliqua elfe majores omni-
fariarn fumtas. Indemminam fun: propofitio- ’
nes , quæ univerfaliter fieri poiTunt. Theo-
nmi cit Propofitio ad cdntemplandum pro-
polisa , quæ ’paflionem uliquam , proprieta-
tamile; unius , -vel plurium fimul quantita-
tum editi; ficufi Propofitio hæc , quod in
omni Triangulo- reîtüineo ne: anguli [and
l’ami fun: æquales duobus mais, non jubet

.:.. J .; J I i au;
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aut docet triangulum vel aliquid confiruere;
fed folLimmodo Trianguii cujuslibet confii-
tuti , paflionem banc comtemplari topo-
nit; quad anguii iili afint duabus r ’s æ-
uales: unde à contemplando talis Propo-

-1ti0 Theorema dicitur. Ideo .Theorema ,
definiente Commandinol, cil: in quo quippiam
in commuta jam figura ira cire , vel non
cire demonflzratur. in Theoremate’ duo etià
am notanda veniunt, amende": & coufique)";
Amende": dicitur id , quod conditiones pro-
ponit; & iis admiflis , id, quad inde eve-
nit, Confequm dicitur. Uti in 5. pff. Elena
I. Antecedens ei’c , anguli ad ba m trian-

ulorum Ifofceliorum conflituti; Confequens,
âme inter fe æquales. Hæc Theorematis
bina membra fæpiffime nomine datera"! 8l
qufitorum occurrunt ; quod prius dari feu
concedi antecedens debeat, quam in fequen-
tis veritatem inquiri poflir. lnferunt ali-.
quando Geomerræ Theoremata vel Proble-
mata minus principalia , ut alia brevius de-
monflîrari polï’int , caque Lemnma vocant;
uæ dici pofTunt demonftrationes- feu con-
ruâiones illius, quad ad demonfl’rationem,

alicujus Theorematis vel Problematis princi.
palis aflhmitur , ut demonftratio expeditior
fiat ac brevior. interdum fubjungunt Corol-
lm’a vel conjeflwla , quæ finit propofitiones ,
immediate ex præcedenti demonflzratione
lucem accipientes , quæque peculiari demon-
firatione non egent. vid. CLAVIUS Prola-
gmna in Euclidem, & REYHERUS in défini. ’

de Euclide. cap. 4. A!"I Il î Ë 3 s. XX.
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s. XX. Propofitis Quantorum proprietati-
bus , earum Damnflmiam , quibus certo
coth , rem in Propofitione indicatam
principiis pofitis convenientem effe, fubjun,

nm: cum Eau-[ide Mathematici. Verum ut
emonftrationum adornatio facilior eva-

dal: , quædam demonürationi ipfi, ex qui-
bus plurimum lucis &pe foenerantur ea ,
quæ demonitrationi inferviunt , Geometræ
præmittunt. Etenim in Theorematibus ,’ re-
citatis iis in propofitione propofitis , eau-
meratisque dans ac quæfitis rerum indicata-
mm, , priusquarn propofita demonflzranda
fufcipiunt , ’prlpurntianm quandam ’inflituunt,

qua propofitionis propofitæ Schema inulin-
tur. In Problemaubus vero , iisdem , ac in
Theorematibus , prius recenfitis ,r eorum
tonflruflimem efficiunt; ac , ut demonfiratio
legitime fieri poflit , quandoque etiam pne-
pnrarimem addunt. Quibus omnibusirite per.
aEtis , eorum , quæ proponuntur , ipiàm
demonftrationem incipiunt Geometræ. In
Demonflzrationibus fuis inflituendis duplici
Methodo procedunt Geometræ , vel di.
rafle demonflfrant en , quorum in propofi-
rionibus fic mentio , vel ixdirefle. Dinde
Demanjlratia quæ 8l Oflergfiw appellatur , en
cit , in qua aliquid probatur â .fcientifice
cognofcitur, à principiis , tanquam caufa ad
efl’eétum procedendo ; eaque in fcholis vœ
catur demorfimlio à priori , quia caufa affecta
prier cit. Ejusmodi probario vera efl: , &
proprie diëta demonflratio , quæ pet fe gis

I6 e
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reële ad fcientiam ducit. Indium , five ad
l incommodai» , vel impaflibile ducens , en ,

uando contrarium propofitionis demonftran- *
de): aEumimus , idque cum ipfa propofitione
conjungimus; ut fiat fyllogifmus conclulio-
nem inferens x quæ cum principio quodam
pugnat , adeoque’ contranum propofitionis
falfum elle evincit ; caque eft à pojlcriori ,
quia elfeélmm , id cit Hypothefin adverfarii
primo loco ponit , eamque examinat. Ha:
binæ demonfirationum fpecies fi juxta æ-
quam lancem’ponderentur , plus roboris di-
reélzæ demonfirationi inell’e quemlib’et facile

concedere fufpicor , modo penfitec ex prix!»
cipiis evidentibus apta idearum conneélibne,
ol enfivam petitam elle probationem. -Ve- ’
rum ubique talis demonftratio oitenfiva ha-
beri nequit , in quo cafu ad incommodum
ducentibus ar umentis utendum cit; ubi
veto dircétæ militari ’pofi’unt Demonih’atio-

nes , illæ multum præferendæ funt; au in-
direEtis abftinendum cit. Ambo hæc Do
mondrationum Genera fuis in Elementis ad-
hibuit Euclides; cum hoc [amen difcrimine
quod longe pluribus uqu fuerit ofienfivisr;
ubi autem commode direêtas habere non
potuit apodeixe’s ,. indireâas feu ad abfuz.
dum ducentes dedit demonflzrationes. Quod
nullo mo’do Euclidi vitio vertendum cit;
cum en loco ranrum ad impoflibile ducen-
rei inferuerit ; ubi commode direélam de,-
monflzrationem tradere non potuit; videatur
REYHERUS in dzlrm. de Eum. up. 4.

rua, s.xx1..



                                                                     

un BREVIS NARRATIO HISTORICA

,5. XXI. Loudotur valde à 1Virfs Doélis
ordo, ac vericatum, ad Geometriæ intelli-

entiam inde hauriendam , feleflm , quem
un Propofionibus fuis difponendis tenuit Eu-
clides. Etenim PROCLUS in commentant) [in
in Euclide»: lib. 2. cap. 5.’ ordinem ac dele-

.&um eorum , quæ Euclides per Elementa

.diftribuit Theorematum atque problematum,
extollit, cum illum uempiam admirari de;
bere ait; mm enim addit) en aŒrmfit om-

nia, que parera: diton , fed en duntoxat, que
l Elementari ’tradere pond: ordine : aillant autem

omni: Genou) fillogtfmorum modo: , allo: quidam
i mali: filin» fifitpienter , .4110: vero à tenir no-
ti: profiflos ,’ mon: une,» invincibiler , (r cer-
-to: ad fiùntiamqm accommodera: , odduxit. l
Quod fi COMMANDINUIVI in proleg. in
Euclidi: Biens. audiamus : Nonne , dicit
infignis ille Mathematicus , quilibet filmnmpere
admretur Euclide»; propter ordinant in hac Ele-
mmari inflitutione ; tu»: admirabili omnium
drfizojitime , antecendentium (9’ coufiquemium or-
dine , a: coheremia , ut mihi] prorfiu addi , au:
damai poflê videamr, ca inter fe vinculo in-
dilTolubili counexuit. Pariter celebris ille
Aftronomus TYCHO in Ororione de difiiplini:
Motbmatioi: , de Euclidis Elementis diiTe-
,rens , Difpofitionem Elementorum Euclidis
debita. fua lande defcribit; Euclide: enim ,

, ait , Elementa continuo ordine , (7’ magna .fi-
1min in trodidit , un à quovi: mediocri: ingenii
goumier: dito non dtflïculter parafai affina
Quibus addi ruerentur quæ BLANC N US

in
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in filmera mundi &.. quidem in apparoir; ad
Mathematica: foienrio: pag. m. 207. feribit.
Inter Mathematica moumoute prima»; efi En.
clidi: opta Elementorum , non, ranrum mitigation
o- dignitote, verum nia»: Domine ordine: e
enim rotin: .Motbefèo: bof: 0’ ficndomenmzi.
Laudabilis porto ille cil ordo à doElrinæ
compendio , quod neque propofitionum mul-
titudine luxuriat , neque earum paucitate
fui fludîofis obfcuritatem creat. Cum ex iis

.Elementis Geometricam fcientiam li uido
nobis comparare pollumus: qua de re RE-
GORlUS lac. aima Quærit ; Nullane gitan
cf? Methodu: compendiofwr ad Geomerriam addifl
candeur , quam hocco par ëuchdi: Elementa’quoo»

adeo reformidont planque f Huit: terre quelliarti .
refpondeat ipfe Euclider. 111e à Ptolemzo v3-
gypti Rege interragum , en m’a eflêt (cliqua ad
Geametriam , magi: compendinria fia: 5049624504784 ,

refpondrflê futur autore PROCLO in lib. 2.
Mû en». Bochxnv drçoærrdv errl yewprrglow. Ve-
rum quantumvis elegans 6: præclarus. me
en: ordo , attamen raxatur à nonnullis;
feribit enim de eo CLAUDIUS VERDER.
in Angora»! Cenjione ; Euclide»: (fie indigejlu.
0’ imam ofimm , cum ont)» ab univerfalioribm
prao-afin fieri debelaac , ne witiafir fit repolirio. ,i
peflime a Geomclrio affirmas efl initiant; quam

a]? Arithmricam traflare apurait. Eandem de
Êuclidis Elementis fovet fententiam famofus
Euclidis oppugnator PETRUS RAMUS, in
Scholo [ira Mathematica , & cum RAMO ,
LAZARUS SCHONERUS , qui Euclidù
ordinem de feleétum valde carpunt , fèd

- a a a a 5 m0,



                                                                     

» in" sans man-no ursromca
monente VOSSIO de Scientii: Morbemt. tuf.
16. 24. Hi modum non tenuere in Euclide
«gronda. His veto reponimus quæ GRE-
,GORIUS in Prq’ot. fiat Euclidi panifia hac
de re fcribit; Hunc e11? optimum ver; Merbodi

liage»; exifimui: w’r occurotiflîmu: , ut nil»!

fimur pro vero ouf dewohfirotuna ; nihil de-
.mnfirerur nili ox- antccedemibm. Quo fit (in-
quit SAVILIUS) ut ordo , quem Melbo-
dtflt requirunt ab Euclide , quo 7"!an vida
bic fil péâodmu-regov , [mari par: pontait , mfi
fi qui: efl adeo rongeur , ut nefcio cuju: invagi-
venuflario culmen bobard": purot , ne-
;leflu fouirait. Qu’on) eorum , qui Geonmrie
Elementa allo Methoda rradenda [ufcepit , inter
Euclidea)» opta- (thermique cujuwir parer propri-
m judex conflituolur; illico patelle dzfcrimen.

’. S. XXII. Verum quantumvis apca verl-
itatum difpolitione illa cohærent Elementa,
quæ vulgo Euclidu nomine veniunt ; dubi-
tant nonnulli an quidem ea Euclidi lit ad,
Àfcribenda Gloria, cum illa Elementa, quæ
hodie in omnium verfuntur manibus , Eu-
clidea: Autorcm habere negant. Sed ca à.
THEONE ALEXANDRINO , qui Senioris
.THEODOSH rem oribus floral: , pmfeîta
elle affirmant. Sa rem PETRUS RAMUS
in diverfam à longe plurimis Viris Doëüs
hac in parte abit enœntiam; Propolitioues
in Elenentis Euclideis commentes , non
.Euoclidi fed Thom’ adfcribens; quafi nullæ
forent partes Eulidù in iis Elementis, quæ
amen vulgo Euclidi tribuuntur. Verumàæ’:

,5 exil-in V, ,- .

’ a! à"
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Muni opinio Veterum ’ Mathematicomm Tc-
flimonio repugnat ; cum omnis Antiquitas
cas Euclidix, & non cujusdam 7heam’: A.
lexandrini, cire propofitiones agnovit, Qua
de re HENRICUS SAVILIUS in przleflian’i;
bu: in Euclide»; Scribit ,- quad «de»: Inc qu;
mm: Menu: , codent vrdine , iùdvm varia,
agndfcum fitb Enduit] nomme Pacha 0’ Bail-
n’m Thon: pafl’eriaru , 0’ Antm’or Timon:

Alexander Aphrodzfim , 0’ omni: nntiquimx.
Quare nullum fupercffc dubîum .pocefl: ,
min Euclide: Pr0pofitionum quæ in Elemen-

  us obviæ fun: , Autor fit habendus , lice:
Procbu nullum referat Euclzdi: inventum; uti

RAMUS fcribît. A
S. XXIII. Alii vero , qui parum liberalîo-

res func , Propofitiones abeuclide hélas
compofitasque elfe aflèmnt , fed Demonùrac
floues Euclidi abjudicant; hac forfan de
caufa in crrorem abdqèti , quad in nonnul-
lis codicibus græcis, foli traduntur propoli-
tionum dculi cum figuris , fine 11113. demon-
flracione , referente DECH ALES de Progrefi-
fic Mathefm. pag. 9. col. Il His ref ondet
HENRICUS dSAVILIUS , dieens ; 0mm:

ahi 0’ ’ kali ; un alla: un un»! artéfa-
fua: cd: 11m1! conolZfioÇex, mm: qadjefli: pra-
bm’onihu. En: neque Philofophorum guignai
ne: Medimjum , ne du»; Mathematicomm , fe;
si: targum. Quanto minus de Mathematica
rum Principe id ’fufpîcandum. Immo teflâs
eft JOANNES DE BUTEON in fait mon
cationibm in Enclidem , quod apud antiquot

1111m
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nun uam fine demonflratione Theoremata
pro erebantur; ut quæ nullam, fi nudæ fue-

. rint , habeant utilitacem ac dignitatem. vid.
’ COMMANDIN US in praleg. conferatur GRE-

GORIUS in prtfat. & VOSSIUS de Scùmii:
Mathematicix. up. 15. 9. Cum his etiam
fe. conjungit PETRUS RAMUS , qui non
contentas Propofitiones omnes tachai fub-
trahere , & Theom’ vindicare , verum etiam
Eum Demonflzrationibus omnibus defraudare,
casque in Theonm conferre omni audio ni-
titur. Ita ut fecundum RAMUM , Euclide:
in Elementis nihil præflsiterit , fed omnia
77mm. Quam fuam fententiam, variis ratio-
nibus probabilem reddere [Enduit , in fun
Mathefèa: procemio. Et quidem primo, quad
Pradxu. commemorat , Demonftrationes ab
Euclide cire inventas , verum non refert in-
ter Euclidi: laudes ullam propofitionem Vel
demonflrationem ab Euclide cire inventam.
Sanguin, THEON ipfe fuas editiones in Ele-
menta nominatim laudavic, in prima pommen-
Mrio. in 1’10!ng magna»: canflruflwnem , quo
fibi vindicare videtur T 1mn ipfa Elementa.
Tçrtia, quia Euclidi: demonflzrationes, quæ in
Prulc’ commentarüs legumur minime cum
iis conveniant , quas in Elementis habemus.
Quarto, quia Euclidi: Elementorum codicibus
quxbusdam , hæc adduntu; verba in infcrip-
uonibus , en Tony 9mn; d’WMIflM , .id en: ex
Theoni: colloquât five engrefllna :, ficuti codex

eus Euclidi: Elementorum , qui prodiit Ba-
filez apud 3m. Hernagz’um Anna. n. n. xxxm.
infaibitur manda 2170434va 553A. 4è. un un

aima:
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Gemoç wvwnw. Quæ fane verba muftis oc-
cafionem de Euclideis demonftrationibüs
difputandi dedere; multisque anfam tæ-
buere credendi, Demonflzrationes Propoiitio-
nibus Euclidi: annexas ad îlienne»; pertinere.
Licet vero Pacha non difertis verbis expref-
feric , uasnam Euclide: invenerit Propofitio-
nes , à Demonfirationes , tamen manifefte

a fatis mentem fuam declarat, multumq inveniEe
Euclide»), quando de eo fcribit, quod multa
ab Mm colleéta in ordinem redegerit, ac à.
77mn» inchoata perfecerit , quæ mollius ab
aliis danonftrata erant , ad firmifiîmas 8c
cerdfiimas apodcixes revocaverit. Quæ om-
nia profeôto fine multarum propofitionum à;
demonflrationum inventis præflari nequeunt.
Secundam quod minet rationem; verum en:
77mm in .Cammenmrio in Almagefium , pro.
vocare ad Elementa à fe edita; quad van
fafiorn, inquit , in cirtulù qualifia: fin: pro;
portiondu au uli: ad ranrum confluai: , oflag.
[un cl? à n ’: in editiami Elementorum , m’o-
m , ad fine»: fini libri. Ex quibus verbis ,
& novam Elementorum edicionem adornaflë
772mm» confirai: , &- nonnulla ab ipfo ad.
jeéta ; non autem quod ille autor fuerit ,
demonflzrationum omnium in Elementis ob-’
viarum. vid. GREGORIUS in meæ. Euh?
a: 151mm. mini. .Tertiam perpendentes
rationem , ’crimen demonflrationum indiâ
canœm, non tanciqponderis ca eüè videtur,
ut propter eam Euclide» ex Eiementis ex-
œrrninaremus. Etenim idem "difcrimen in
aliis Euclidiq feriptis reperitur , de quibus

’ non
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non controvertitur , an fint Euclidis , cum
omnium confenfu communi Euclidis fcripta-
efTe judicantur. Sic Data Euclidi: non cool
dam prorfus habentur mode , quo apud
PAPPULI in [quinte filmbeMaù-amm comme-
mur: libre. Nec Optica, Catoptrica, quæ R0-
mæ in Vaticana Bibliotheca fervantur , tefle
COMMANDINO in proleg. in 15140113. ’id
itaque foret caufæ , car Elementorum e-
monflcrationes Euclidi ab°udicaremus , cum
cætera Scripca eodem di crimine laborantia ,
ei adjudicaremus ? Sana fi dicendum ,- uod
res eft; eft nodum in fcirpo quærere,quc
majoris momenti cit quanta denique â: nid.
ma ratio , cum hæc verbal in «un au!!!" w-
uxriwv in muids codicibus græcis non. ex-
fiant; immo Autor efl: SAVILIUS quod
hujus tituli in neutre œdicum MSS. ullum
reperit vefiigium. Quate quæ 3mn Bue-
on de his verbis obfervat, vcritati maxi-me
confcntanca efTe videntur; cum veroiimilc
cire putat verba illa en un 3mm (UVEŒINV du
inrelügenda cire , ut dicamus , Theonem con-
fcripfiflè quidem commentarios in Elementa,
Ted iIIos temporum calamitate perifiTe; que-
madmodum quæ in Eundem Papyiu Alexan-
drinu: fcripferat , confervato tamen titulo ,
qui poüea Euclidi ipfi nÎËIligenter adjeêtus
,eflz. confer. COMMANDx US in Prohg. in

En. Euclid. . , a
’ S. XXIV. Denique multi ahi, 8: Propofi-

tiones, & Demonftrationes Elementorum, pro
à: nunc ab omnibus remuai: , Eum; attri-

.. , in ’ uunt ,

lehmlnfz. a. a à

.7.

111.5;41: SA [il ë: La] 5’
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buunt , quæque aut vera efi , aut autem
veritati roxima fententia. Graves enim 8c
pondero æ fuut rationes, uæ pro hac lenteu-
tia u nant. Etenim, P PPUS ALEXANà
DRI S, qui fere eodem ac 77mn 41mm.
Jrinm tempore floruit , nabis autor efl: à:
[eptiim libre 0011222. Mahon. pag. m. 240.»
Euclide»: Elementa tradidiflë. -lpfe Porto
PAPPUS fæpe comparat demonftrationem
ab Euclide traditam , cum aliorum demonftra-
donibus :- quad fane fieri non potuifTet , nifi
Euclide: ô: Propofitiones & Demonitrationes
fcri tis rehqmfi’et. Accedunt , quæ PRO-

iCL- S , qui longe poI’c 71mm»; Alexandri-
mon vixit , in canant. in Euclid; de Demeu-
firadonibus Euclideis feripfit; cum enim in
commentariis in propofitionem decimam re-
tuliflët Apollonii Pflgli demonftrationem ,
hæc fubjungit verba , longe melior a]! «au»
13v, (ita enim Euclidm appellat), Demain-
n’o , 0* fi lisier , me tique ex princrfiin Ex’
quibus ver .is manife o colligimus , M1124?
Elementa poil obitum ,Tlaeani: Alexandrùti
fmiptis divulgata fume. Porto DECHALES
in 7m62. de ognfi Maths]: fag. 12. expref:
fis verbis cribit , quad Fretin: 6c Boè’n’uu ,
Thon: .flzeriores nonnullas Demonflzratiou
nes re erunt , rout, in ipfo Euclide la:
cent ;’ ac VOSbIUS de Scienrii: Ma: ’
"2mm, cap. xv. g. 9. cum remiifl’et , quasi
dam cenfere 7km»: 8: conclufionum , Q
demonflrationum Autorem eflë , hæc addie
verba: Q4 [étamât a "filmer, qui M
du, 0’ 3058m; ajadlcmdcr 414:

P5?!



                                                                     

un ’BREVIS mame HISTORICA

phradifm , qui Theone antiquior fiât; mita
Euclidi "36h!!! indu» verbix, atque eodem ordi- t
ne , [nô Euclidi: nomine citent. Ulterius SA-
VILI US , uti narrat GREGORIUS in pne-
fag. nobis teflis efl , quod eadem quæ
nunc habemus Elementa , fub Euclidir nomi-
ne , eodem ordine üsdem verbis ab univer-
fa Antiquitate , non folum Theone pofteriori-
bus , verum etiam anterioribus , fuere ag-
nita. Sic enim Alexander a Aphrodifeu: qui
cixca initium Tertii feculi claruit , eadem

uæ nunc habemus Elementa Euclidea , iis-
cm verbis Euclidi tribuit; ’uti & Provin: de

même aliique qui pofl: Theonem inclaruere.
Quapropter veritati magis convenire videtur
ea fententia , quæ flatuit , quad Elementa
Euclidis quæ poilidemus , ac quæ hodie in
manibus verfuntur , ab Euclide funt adorna-
ta , quam ea , quæ à Theone Alexandrine ca.
peteuda effe ccnfet.

5. XXV. Sed cum vulgaris fit opinio ,
quæ etiam multos ,’ in vins eruditis , mach
efl: Patronos ;lnon uti Rama: inepte cenf’uit;
Euclide»: nec Propofitiones nec Demonftra-
floues fcriptas tradidifl’e :. verum Euclidnn:
fuorum Elementorum tam concluiiones ,

am vaiidiflimas apodeixes fcripto reiiquif-
; ,inque Euclide»; , 772mm»! i Alexandrinum:

commentaria five demonîh-ationes feripfifi’e ;i
quæftio en: , quid 77mn in fuis commenta-Ï
, quæ ydigo ipfius nomine circumferun-l
un; Præfiiterith,’ .ac quænam e’us fini: partes

Elemenus? At veto tdi cilis determi-
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natu illa cit , quænam fun: in his Elemen-
.tis Theonis partes ; cum toc diverfæ , hac
fuper re , Virorum Ernditorum fun: fauten-
tiæ. Si DEGHALES audiamus in Troll. de
Progrefli: Mathefl pag. 12. in: multum tribuit
Theoni , cum inquit , liber Elementorum Eucli-
di: nullum debet Theoni, à que 94 in ordtnen
dgefiu: , 0* mon: enfin. Quocum fera con-
fentit incerrus quidam Schoiiafles , qui titi
narrat HENRICUS SAVlLlUS in uno co-
dice MSS. ad oram marginis , ad decimum
tertium librum , fcripfit; colleéfionem Ele-
mentorum Euclidi: , ordinationem de dif o-
litionem 77mm: efi’e. vid. GREGORIUS in
in Prefot. titan Cui etiam fententiæ fuum
adjicere calculum videtur VOSSIUSd: Scien-
nï: Motbem. pog. 59. Iita feribens; un: au-
tem de hoo- opz’nio cil, quad Thon: mon»: Eu-
clidi: edttionem adornorit ; in que Euclidea 0’
inclina dégeflèm , a- ulique: lui: mer". Ne-
que etiam ab eadem abiudere videtur COM-
MANDINUS in Proleg. in Euclzd. Elena. cum
ait , No: autem "184110" fenil, tredinm: libra:
de Bienvenu: fui: ornoro: 1 Demonflramnibm à
Euclide nobi: fntflè relogez. Ac pofiquam id
paucis probaifet , hæc adjungit verba ; U:
autem boa ne" afferma: , in: :llnd vomito conce-
demu: , 77mm»: excellerai: ingenii virant , Eau
clidi: Demonflmtione: fufin: , flaniusque explica-
m , in [nom prend: e. tandem inferius
pauluium hæc fubfequuntur verba, Sun: isi-
mr il]; guident Demonflnuime: Euclidi: , fed ce
mode oonfon’pu , que olim Thon Euèlidem fi:-
cum: fui: difi’qæli: explicauü. Sed ifii opiniov
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ni , qua alleritur Theonem Elementa Euclidea
adornaffe (3C dilbolilillc , immo fulius expii-
caire , videtur obllare Procli ô: Amiquorum
omnium autoritas. Quia iisclem verbis ,
ac eodem ordinc, pro un in Euclide exllam,
tam qui ante Theonem , quam qui poll: eun-
dem clarucre , Euclidea citant. Obllzat eti-
am mirabilis & concinna propolitionum fe-
ries , ex. quibus unam loco li eximas , tota
corruat compages , ô: llruélura neCefTe en;
Potier videtur fententiu, quod Elementa græ-
ca Euclidea, quæ vulgo commentaria Theoni:
nuncupantur , quæque nunc ab omnibus te-
tuntur , nihil aliud fint, quam nova Editio
Euclldù, à 77mn: adornata , nonnullis in lo-
çis abgipfo auêta. Nam THEON in com-
wntorii: in Almgeflum , de Editione quadam
à le editallàoquitur ; ubi fimul mentionem
injicit [demonlhationia de feétoribus in cir-
culis aequalibus , .guod fint proportionales
angulis .ad Centrum conflitutis, à fe faâæ.
Quæ etiam in omnibus Græcis Exemplaribus
meftitur- ultima: propofitioni libri fexti.
Idem judicium ferendum putat de multis in
libre decimo lemmatiis Soviliux, & fortal’fe.
propofitionibus nonnullis. vid. GREGORIUS
in prefm. Forte inqni: hic infignis Geometra,
,0” Definitione: quedum 0’ Axiorum , libre
frima pnpofita , Theonem, il?! olim pater Eu-
clide»: agnelez)" amome: , ex. gr. Axiome XI.
None: lice: Euclide: hoc pronunciotum adlnbeat ,

in Demonflronone prof. 29. Bleu. I. illud tao
. me): pro 4xiornoçe non boeuf: , fid pro converfa
170p. il]. tapote du et illa. mfiflo confiaien-

"F.
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nm Fortofle 0 alter; Demonflratione: , que
puffin: occurrunt , [une etiam 7heoni: :. &c. Ex
goulu: omnibu: conoludit Soviliu: , Theoni: fin]?
porte: , in Euclide panet: guidon: in loti: inter-
polondo , expliando , augendo 5 ultra hoc nul.

la. i lS. XXVI. Hæc veto Euclidis Elementa la
v multis retro feculis magni femper æftimatg

fuere , cum propter claritatem probatio-
num, quæ in iis valde elucet, tum’ propo
ter demonftrationnm robur er tota Elemen-
ta difperfiim; quibus accedit quod fit abro-
lutum Elementorum opus. Etenim de ils
teflatur GREGORIUS in-prefot. fæpe cita-
ta; corpu: illud ’ Elementorum en elorime, 0’

immun; en judiclo , ne finnitudme ; efl’e oom-
peflmn ;, ut fingule in li: profofitione: je»: à lu:-
onille 4mm, ab ornmbu: hobeomur pro nidantihn,
(9* pre taliban: pajfim ab omnibu: menine. Quam
Probationum evidentiam nonnulli fufpicien-
tes , firmifiimis demonftrationibus, "quæ au-
tore Proolo , nec coargui nec convinci paf-
funt , omnia illis in Elementis occurrentia ,
munita elle , apud animum penfitante: Ve.
teres quidam; anfam inde aflirmandi , Eu.-
cliden: more non [Je]: , na&i flint. æ lia
cet de mortali nimis fuperbe (lifta , aiquan-v
tum conniveri polfunt , fi de Mathematicis
Euclidi: demonflxationibus tantum intelligan-
tur. Præclarum en: enim Teflimonium PE-
TRIi RAME , cæteroquin lèveri Euclidi: ca-
fligatoris , ide Euclideis Probationibus : di-
cens, melba Iporalagifniu: -,- nul-la «hollande IN

ilbllzi



                                                                     

mm mais manne amomes
in mi: Elementi: , min: quinqua»: [me inqui-
remibu: , anionadverzi pontil : quam lande»; e]?
jugulerai: profiter ; quamquan: nulli adieu: , neque
Grammioo , neque Rhetor: , neque Legico con-
eodem "pond , ne in Grammont-(z , Roeurica ,
Layon nibil folfi daman Hæc itidem De-
monflrationum , inviéla firmitas , 81 con-
clufionum abfoluta perfeâio , forte etiam
in caufa fuit; eut nonnulli in Euclidi: voca-
bulo Myfterium quali aliquod latitare opina-
ti flint ; cum vocabuli Euclidi: Etymon ex
firæca lin na derivandum cenl’ent; putantes
. lud ex ræco 55 , quod luné denotat, de
une cloudo , elle compofitum; idemque de-

.notaret Euclidi: vocabulum , quafi quis dice-
ret bene clouden: , feu bene concluden:. Licet

.vero Euclidi: Demonlh’ationes firmiflimas ef-
fe agnofcamus; non tamen exiflimarem cum
0b rationem Antiquitatem eum nomine eo
infignivilTe , cum multi ante a: poli cum
extiterint Euclide; , in quas illa Etymologica

.derivatio non quadrat. EH; fane eligans Elo-
;gium, quod de his Elementis verba faciens,
Irecitat CARDANUS de mira footilitate lib.
13. dum fcribit , Quorum inconcufa daguerions
firmito: , Meflioque abfoluta adeo , a: nullum
,0 I jure hui: oliud oomparore tandem. guzla:
, t in adeo mitait: lux in eo rfulgeat , a: foli
loi in orduirquzfliombu: oideamur palle à 0ere

.folfun: difcernere , qui Euclide-in halent familia-
,rem. .Audiri etiam meretur CLAVIUS, in

* ,proleqomeni: , afl’erens; Euclidn Elementa fem-
per Znuque" eflimoto , neque ullu: ante en»: par

. ce comme) , lice: non puni ont: En: Elementa

o tro’Ü-
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anfcripfire rafle Proclo. Quin 8: tefie VEC
RULAMIO de Augmente fiiencinrum lib. 3.
Euclidi: abfalutmn adeo a]? opus Elementorum , u:
Euclideis laboribu: tu Geometricis nib! addimnl
fit à jèquemibu: , quad intervallvytot [embrun
dignmn fit. Quare RAMUS in libre tertio
Sahel; ’Malbematiu notat. Duo fera milliaq
Amorti»: exijiimatxr toto terrarum orbe ab vanna"
reprebenfione liber 0’ fana [enfla futflè Eucli-
de: ,. a", fi quid paf hautins: uam folidz [aien-
tic compuhertjum 0’ animadverfim e]! , id
Bali m un refmur. Un autem aliorum de
Euclidi: lementis Teftimonia filentio præ-
œream , unicuml adhuc adducere haud in
con uam cire opiner; illudque fumam à
GR GORIO dABULËARAlfO , ad in
Hifloria ce»: . na un. u r lemeno
ds Euclidispâ’ilcit.D)Sic enim ibidpeem loquitur
wScriptor ille Arabs; Q1404 Euclidi: lib? qui
www gazeux «libri: admadum «fi, 0’ urilir;
a: quad mm efl 6nd: hoc in son" Mer aliu:
generalù, neque rectum «Il en»: aliquix , qui mm
mfltgid eju: flâna: :0; idemque quad ille dix:-
rit; tu; inter benzine: , qui prtflamiam affin;
«afflux fit , 11:1 multipliai: eju: Dofirind tepi-
mniuin prhiâaerù.

S. XXVII. Opus hocce. Euclideum fun in-
fcriptionc etiam videtur ornatum fuiffe : ex Cam-
andin!" mente hocha in fronte ejus Legifl’e
icenfctur , muât SOIxflWIÇ; feu Euclidi: Ele-
mm’: inflitutio. VOSSIUS vero de sçiemii:
Mamid: up. 15. 5. 2. infcrîptum illum
librum fumé putat , 51»ng 543m, Blum»-

x O Ü i Û Û 3 ’0’"
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un")! libre: , vel 5-00554an , Elemmtarum Don
firman; omifÎo Geometriæ vocabul’o , cum
tamen Geometrica fignificare volier fleEI’dn
Alii vero codices inferibuncur. humas ça:-
xemv 858A49, in. Twy 95m0; cuvwnwv. Quæ
tamen verba ex Theoni: Collaquiù , deindc
funt adjeâa, non à Tbeane iptb uci exifli-
mac COMMANDINUS in Pif-(If. fæpe cita-
mo, verum à quodam Theoni: familiari , Vire
plane erudito , qui min: Euclide") , en qua nunc
habemr mode legandum contefit. Neque etiam
hæc verba in Vetufiiflîmis reperiuntur Ma-
nufcrîptis; uti ante ex SAVILIO notavi-
mus. Mirabuntur forfan multi Euclidi: In-
fcripiionem Legentcs , Eum tantum opus
fuum appellaflè www , Elementa: non veto
Gcometriæ Elementa , qucmadmodum hoc
Elementarc corpus poftca à Latinis ita efl:
infcriptum; cum illud vo’tabulum de muids
dici pofiît , uti de littcrarum principiis , de
rebus naturalibus, ac de muids aliis. Qua-
re primo infpicientcm, ac saignas in ciculo

.legentem,» peuitus dubiumwreîinqueret , de
quanam matena fils m [damnas craâetur. v
Verum non absque ratione, Eutlide: tantum

i SOIXEIÆ librum fuum infcripiifle cenfendus efiz,
omiHb Geomeuiæ voœbulo. Nam prester-
quam quod ex primisycrbis hnjus operis,
in quibus à punêto mmum faut; quanam
de re ifto in libre tra&etur , cuilibet Iegen-
ni fiatim innotefcit; eo præterea rempare -,
uo Euclidi: hæc confcripfic , Geometriæ
udium, erat maxime Elementale & fun.-

damençale; cum fera juventus ornais Græca
pri.
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primes fuo’s conatus in Geometriæ Radio
lexercendo inüituerit ; ac una cum primis
cognitionis principiis hanc Doêtrinam con-
junxerit; nemini Elementa Legenti incog-
nitum refTe pomit ; cum frequens & perce-

-iebre tune temporis erat Geometriæ exerci-
tium; quonam de fubjeéto in fuis Elemen-
ris ageret Euclides; ac quodnam Thema in
iis proponeret. Si non aliæ acceflèrinc ra-
tiones , quæ Euclide»; Virum acutifiimi in e-
nii permoverint , fuum opus tantum Ec-
mentum nuncupare. Si ante diëta penfite-
mus; hæc somme fun: multorum de te Geo-
metrica optime meritorum Scriptorum prin-
cipia & fundamenta. Ea fun: fontes 8Ce
fcaturigines ex quibus rot effiuxere Geome-v
triæ rivuli. Ea fun: fundamenta firma , qui-
.bns .toc Gcometræ Veteres (hum Mathema.
ticum ædificium fuperftrnxere; ac adhue
hodie Recenfiores fuper iis condunt. E3.
fun: toc Elementa quotquot præclara habe-
mus opera Geometrica. Forte etiam in gec
nere dixit fiium opus nixe.» , non ad Geo-
metriam tantum , fed ad alias quaf’cunque
inrelleéium perficientes & ornantes Scienuas
fefe extendentia. Forte plura fub iPco [île-
mentorum vocabulo intellexit. Commandinu:
vero pet excellentiam quandam banc in-
fcriptionem de Geometria intelligendam cire
putat: idemque eflèt ac Oratorem dicentes
Demaflhmmi; Poëtam Hem»: vel Virgilium
intelligimus; fic etiam Elementa dicentes,
Geometrica intelligenda cire , exiflimat.

s i t i in 4 s. xxvm.
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S. XXVHI. Sunt interim quidam; qui
sGeometriæ nomen Euclideis Elementis con-
Cedere mimis religiofi funt , éxiftimantes
Geometriæ fcientiam e112: univerfaliorem
quam his doœtur Elementis; ac propterea.
inepte hæc Elementa dîci Geometriæ Ele»
manta , potins fervandum aire vocabulum
Elementum , uam ca Geometriæ Elementa
infcribere. Ali veto putant , jure optima
hæc Elementa , Geometrie Elementa appel.
lui. Cum Elementa Pratlo autore dicuntur
en, quorum contemplatio ad aliorum pertinet
fcientiam ,u a: ex quibus apparet folutio e09
rum , quæ in ipfis dubitare contingit : Vel
uti ait Meneebmus: Elementum dicitur , in

uod cum fit magis (impie): compofitum re-
îolvitur; conferautur, COMMANDINI Pro.
legomena. Jan), vero hæc noflzra Euclidea
tafia funt Geometriæ Elementa , in eorum
enim contemplatione folutionem acquirimus
illorum k, quæ in aliis dubitare contingit a
en iis namque profluiçit , quodcunque est,
cellens Geometriæ inventum , uod Autons
famam quam maxime longam e ecit, iisqge
tanquam certis innititur principiis. Ex ne
hauritur , (St intelligitur , - quidqnid ad foli.
dam Geornetriæ, notitiam requiritur : fine
horum ’fcientia , fruttra tentant Mathemati-
corum tain Veterum quam Recentiorum flu-
penda aggredi open; quæ ex his Elemen-

q t1s lucem foenerantur. Utuntut itidem
Mathefeos Scriptorcs Veteres in fuis De.
monfirationibus his Examen Elementis tan-

gnan:
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quam principiis, ita ut eorum de rebus- Geo-
metricis Theoremata 8c Problemata in hæc
nofln refolvantur Elementa; ac ex his le
li uæ Mathefeos partes fluant. Videantur
C AVlI Prolegomna. Verum quidam efi: ,

l Euclide» fuo in opcre Geometnco non di-
fèrtis verbis pertraêtafre omnia ad rem Geo-
metricam pertinentia, fed uti ait CLAVIUS
lu. cit. quæ vifa iunt necefiâria, atque utilia
ad communem utilitatem; vel uti loqui a.-
mat COMMANDINUS , quæ Elementali
tradere potuit ordine. Id autem non tollit,
quo minus tamen hæc Elementa , Geome-
triæ nomen gerant; cum quidquid in Geo-
metria docetur , ex ’his facile derivari paf-

- fit Elementis. NuHum enim hucusque efl:
in GeOmetria inventum ; quin natales fuos
Euclideis debet Elementis , in iis fua habet

rincipia 8: fundamenta , fine quibus nec
mœlligi nec demonürari poffunt.

S. XXIX. Ejusmodi Elementorum Euclidis
confpeètus , protinus nobis neceflîtatem
quandam , ad ca Elementa cognofcenda ,
infinuat. Si enim perpendamus Elementa
hæc ad univerfam Geometriam en: neceflà-
ria; quis iis , qui Geometrica imbui fcientia
ftudet, encre oflit ? Si tefte COMMAN-
DINO princi ’fiima , fim liciflimaque , ac
primis princi lis maxime a ’a Theoremata
Geometriæ ri: in Elementis contineantur :
Qiis cognitionil GeOmetricæ avidus , non
omnium primo hæc Elementa confulerei
magana: ? Ea ante omnia cum Uaétare Q-

.ÜOÜiS portet’
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portet , qui in Geometricis Scientiislfè eru-
diri velit; in iis fe exercere , is debet,
qui altiora cupit; acflVeterum & recentio- .
mm Mathematicorum feripta intelligere per-
cupit. Vel uti ait CLAVIUS iuiproleg. cim-
[il , fleuri i: qui legere and: , Elementa lirerarum
défait [mus , 0’ illi: affidue repetitis utitur in
1106M!) omnibus exprimendi: : fic qui alias

I difi-tplinn Mallaemafim: filai reddere defiderat fa-
ïhütæes, Elementa hæc Geametrica plene ac perfe-
E: priu: caltent mm]? al). F l’ultra enim ten-
tant Mathematicorum opera aggredi , qui
hifce principiis non fatis funt muniti. Scnp.
tores enim illi Euclzdu demonflzrationibus ,
tan uam fundamentis utuntur; ac teftatur
CL VIUS fibi longez diuturnaque Experien-
tin compertum elfe , en»; eflè nereflitatem Ele-
mentorum Euclidi: , in: fruflra quuquam fa [Pares
fin: illarum pmfidio , Anflarchi , Archimedi: ,
Apollonii, Theadofii , 11100911, Menelai , Pica
[entai , LPappi , Sereni’ , Aliorurn Celebrium

l Mathematicorum Demonflrationej’ intelligent vid.
COMMANDIN US in Pralegom. Immo cum
hæc Elementa Univerfæ Geometriæ tradunt
principia , fine quibus nec. fciri nec percipi.
site poirunt abftrufiora iftius fcientiæ Tteo-
remata ac Probiemata; quis non me um
fateri tenetur Elementa hæc Geometriæîflzu-

,.idiofis, feitu perquam neceifaria elfe ? t

s os. XXX. Quand olim nçèeflîtatis (St uti-
iitatis Euclidi: Elementa . ut rite ftudiofa
uventus iis imbueretur , habita funt , fatis

déclarant Profefiîones Euclideæ; quæ amen

’ ’ . . 1R
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in Academiis 8c G mnafiis fuere. Etenim
creati fuere Profe ores , quibus Euclidea
exponere Elementa, demandatum erat. SEC .
enim refert DECHALES in "a? de Progrcfi
Mathef. cap. 2. pag. I4. quod 90mm: Schm-
lieliur in Academia Tubingenfi Euclidis Pro-
fefl’or fuerit ordinarius; ac tefÏatur CON-
RADUS DASYPODIUS in fanfan in llli. I.
Euclzdis ; primum illum librum in omnibus
fere Gymnafiis præleétum fuiITe ; inque’
Schola Argentinenfi , iis , qui funt in prima
curia propofitum. Porto etiam notat SA-
MUEL REYHERUS in diffèrt. de Euclide ,
cap. 2. pLipfiæ olim moris fuiflè, ut fum-
mos in Philofophica facultate honores am-
bientes , fpeciminis Mathematici loco profs.
jîzianem 47. Elem. x. demonftrent, & propte-
rea banc propofitionem diâam magiittalezn
fume , illosque qui rite diétum ’iiheoreuu
demonflrare potuerunt , Magif’terii tituio
dignos fuifïe habitos. Ac ni falior in A01»
demiis Patriæ noflræ , fi non in Omnibus ,
faitem in quam plurimis , confiitutum cit ,1
ut, qui ad lauream Doâoralem Philofophiæ
adfpirant, Propofitionem unam , vcl duas ,
ex Elementis Euclidis , quibus fuorum in
Mathefi profeâuum fpecimina dant , de-
fumtas demonflrent.

i

s. XXXI. Maximis laudibus Euclidi: in
Geometria peritiam ornant tam Ami ui qUam
Neoterici Mathefeos Scriptores. .e autem
omnia commemorem , pauca quædam hic
tantum adducam; (St quidem è Veteribus

’ i PAPPI
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PAPPI ALEXANDRINI teflimonium , tan.
quam fufiiciens , referam. Scribit enim cla-
rus hic Geometra in lib. 7. Collefîionum I

’ Minbar». Qui! Euclide: operam dam difèipuli:
Alexandria , long. rempare adeo excellente»: in
Mathematicis habitum fit flânait: , ut nunquau;
fieri: deceptus. Ex Recentioribus CLAVIUS

. p: Praleg. in Euclid. audiendus eflz; qui
inquit , nnfler Gamin sanctifiant: , tu» in
Dofirina- Accdmicarum , afin fumm au»; leude
verfatus , animum tout» ad Mathematica difa’-
plina: tranflulit , in quibus in: excellun, ut cm-
urdi omnium judæiaprincipm inter Mathemati-
ca: filai boum. jure optima uindimrit. Vocatur
idcirco à SAVILIO infigni: Gamin: , ac à.
DECHALES [immun Gamin. COMMAN-
DINUS vero in Euclide»; , in praleg. dicit ,
quad Mathelin in: pruine mimi impetu a]? ag-
greflù: , ut progreflu: admirabile: , a: feinpS-
terna 411i memoria digniflimo: in en ferait; con-
flamique omnium Daflaruns tefimom’o Gamin-
rum princeps habitus fit ; immo majarm famper
canficutu: a]? laudem , que»; am: illi qui ante
cum une".

S. XXXII. Quand etiam fempcr, pet toc
tum terrarum orbem , æflzimata fuere , &
hodie ubique æfliinentur Euclidi: noItri Ele-
muta; quæ fu r Geometrica Doétrina con-
feripfit; abun e teflantur , tum Commis
à multi: Viris eruditis in Elementa Euclidea
adornata 5 tum Eduiom illæ multiplices , h
uibus innumeris in lods adem lucem ad-
pexerei E3 veio quæ colliger: potui , hic

com-
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commèmorare non inutile fore duxi. Ad
id autem efficiendum imprimis ufus fui la-
baribus FABRICH in Bibliotb. Grue. lib. m.
c . x1v. & M. GEORGII MATHIÆ BO-
S in Schediafmate liter-mie , de variir Elemen-
torum Euclidi: Editimilm , in qu’o partim de
fe , partim è WOLFIO recenfet Editiones
à FABRICIO amuras. In hoc catalogo 8:
Commentariorum, 6: Editionum adornando,
hune tenui ordinem , ut ro annorum nu.
mero , quo prodirere , e mutuo fequan-
tur.

Inter omnes , Euclidis Elementa
commentariis fuis ’ ufh’are conati fuere ,
Antiquiflîmus elfe videtur THEON A-

LEXANDRINUS. -(Secundo loco commemorandus eft PRO-
CLUS DIADOCHUS , cu’us commentafium
latinitate donavit F CISCUS BARO-

CIUS. -B0 THIUS Euclidea: tranflatum in R0.
manam Linguam dedit , quæ inter
opera qhodie exflant , ac infcribitur Euclidis
Megareufi: Geometrid 66 Juin Muni. Marin.
Boïtbia tranflatm. Operum pag. un. 1179. ubi
tantum propofitiones fine demonflrationibus
exftant.

Verum Euclidea: Latini prias ex Ambîco
tranflatum habuere, quam ex Græco fonte.
Nam CANNES CAMPANUS qui vixit
circa alutis annum MI. uti Autor efl: Ra.
pbaïl Volutermnui; vel anno Domini CIOXXX.
uti cenfet Tritbemiu: , ex Arabico in Lati-
num vertit. me autem verfio reprehenditur
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à CLAVIO in prafat. in Baud. Quod Cm-
panu: in omnibus fecutus fit, traditionem
Ambum , qui magna ex parte Euclidis or-
dincm , & Methodum perverterunt , ver-
baque Propofitionum ejusdem locis non pau-
cis immutarunt ; ut verus , germanusque
Authoris fenf’us , perdifiîcile pofiit intelligi.
Vid. VOSSIUS de Scient. Mathem. pag. 61.

62. » KPariter ATHELARDUS , five ADELAR-
PUS , Anglus , MonaChus Bathonienfis Eu:-
clzdi: Geometriam ex Arabica tranftulit Las

tine Anno CIDCXXX. a I
, Vetuftiffimum» Elementorum Typis ex-
fcriptorum exemplum l cire videtur , quod
procüit græce 8: latine fub titulo. Euclidis
ppm Elementorum in XV. libre: dimfiknc , cum
Commentant) Campani , 0’ Prufatione Erhafdi
Radium , Auguflani , ad gabant)» Muenirum, p
Urbi: Venet; Princrpem ; editum Venetiis i,
par diéium RADHOLTUM anno I482.
Cujus Editionis meminit CORNELIUS à
BEUGHEM in incunabulir Üpagrapbiæ.
, Prodiere libri X111. latine, ex verfione ,
.6: cum Commentario LUCÆ PACIOLÆ
DE BURGO. Venet. 14.89. fol. l

Euclidis Elementa Latine , cum commen-
tariis Campani ; per LÉONARDUM de Ba-
.filea, à: GULIELMUM de. Papia, focios;
20. Cal. Jun. edita funt Vicent. 1491. fol.

ZAMBERTUS vertit libros. XIII. fub
titi-110 Elementorum Euclidis ex traditione
j’appi PhiloiËâhi, quæ vcrfio prodierat. Ve-

r. I o . . .

tue 5 5 AM-
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AMBROSIUS .LACHER DE MERS,
PURGK Confianci diocefis Arcium liber-3g
iium Magifter , facreque Mathematice 11:11-
dii mûri Ordinarius in Achademia Franck-
fordiana. ’Euclidem edidit anno 1506. 4,
plagulis novem 5 Campanmn fequiturn Non
tamen nifi quatuor priores libros comparu:
in hoc.volumine voluit Autor. . I

TeXtus de fphæra 301100113 de Sacrnâofi’o,’

& Geometria Euclidis Megarenfls. Præmitti-
tut fiat-obi l’abri flapulen. Præfatio ad [plen-
didum virum Carolum Barra»: Thefaurarium
Regium; tribus ultimis paginis habes libroà
quatuor Geometriæ Euclidis à Baè’tio in Latin

num translatos. In fine exftat. lmprefliun
Parifii in oflicina Henrici Stepbani è re iqnq
fchole decretorum,fita. Anne Chrifii gydè-
mm conditoris 1507. fol. . . , I -

LUCAS PACIOLUS , Elementorum En
bros XV. interprete Cam a , edidit , Ve-
net. 1509. in fol. imprefii. [tint apud Pa ani-
um Paganuzum , ac dedicati Cardinali Vp

rune. ,. Latine prodiere Euclidi: Elementorum libri
XV. interprete CAMPANO; & libri X111.
interprete BARTHOLOMÆO ZAMBER-
To Veneto, Parifiis 1.516. apud H. Steph;-
un»; avum , fol. une. cum aliis tangua
tis Bafiliæ. 1537. dt 1546. fol. q ,15];

ORONTIUS FINÆUS latine commu-
tus en: in V1. priores Euclidis libros 1,2:flçi

prodiit Parifiis. 1530. y t ,5, *Euclidà Elementa vulgata flint Græcègiio’c
611110 , hmm n fetzshîv (Minima à fg ne?

un
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w.- wvovna’iv. Bafiliæ 1533. apud yuans»:
Herungium , fol. edentei SIMONE GRY-
NÆO , è duobus cod cibus MSS. uorum
alterum Venetiis. 1.4qu Bajfiu: , acerum
Parifiis galurins) Ruelliu: fuppeditaverat. Ad-
did etiam in illa editione , itidem GræCe ,
è codice Oxonienfi 30h. Clujmundi funt , fed
admodum inemendate , Commentuiorum li-
bri quatuor , Autore Proclo Philofopho.

Eutlidi: Elementorum libri Græcè tum
Florentiæ, tum Rbmæ , excufi funt. 1545.
8.
- JOHAN SCHEUBEL. ProfeiTor Eucli-
dis Tubingæ , latine edidit VI. priores li-
bros in quorum figuris nulle: literæ. Bati-
ieæ 1550. fol. ï
*iLibri VI. priores latine prodiere cum ,
Demonitrationibus ORONTII F INÆI Pari-
fiis apud Simon. Coiineum. 1551. 4.. . «
I Libri XV. Græce 6c Latine excufi funt

boum præfatione Snphmi 6ming Parifiis 1557.
i 1573. & 1598. 8.

JACOBUS PELETARIUS libros VI.
Priores latine edidit cum fuis demonftratio-
nibus fol. Anno 1557.

FRANCISCUS BAROCCIUS , Prasli li.
bras quatuor commentariorum in Euclidem ,
.cum fcholiis à figuris latine tantum edidit.

Patavii. 1560. .WlLHELM HOLTZMAM (Guil. Xylan-
’ W) libri fèx priores Germanicè edidit

Bafel apud. J. Qpfiinun 1562. fol.
Hanc fex pnorum librorum , verfionem

Bel-
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Belgicam Linguam transtulit. 1606. quæ
verho iterum in Germanicam Linguam trans-
lata en: à SEBASTIANO CURTIO.

Libri XIII. Græcè 8c Latinè ex Editione
CONRADI DASYPODII Argent. 1564. 8.
additis, ad librum primum 8: fecundum tan.
cum , Theoni: Commentariis , & ad fecun-
dum Barlaanu’ Monachi Demonflzrationibus ,
quibus ad 1. numeros applicat , quæ de Lineis
ac figuris planis Euclide: docuerat. 1

Libri. XV. Icalice verfi & Explicati à
NICOLAO TARTAGLIA. Venet. 1565. 4.
8: cum Commentario Campani itidem in lin-
gua Italica Venet. 1569. fol. Cum fcholiis
antiquis incerLi Autoris corre&i 81 illufh’ati
à FREDRICO COMMANDINO 1575. fol.
ô: Pifauri. 1619. itidem ltalice primi fez

libri Mediolani. 8. .ARNOLDUS LENSÆUS Ifagogen in
Elementa Euclidis compofujt. Antw. 1565.8.

CHRISTIANUS HERLINUS, 8: CON-
R’ADUS DASYPODIUS , publicarmt An-
gentinæ 1566. fol. Analyfes Geometricas
VI. librorum Euclidi: ; ubi propofitiones ,
Græcè , Demonflrationes , mere latine.

Libri XV. latine demonflzrati à FRAN-
CISCO FLUSSATE CANDALLA , & li-
bro XVI. pet ipfum addito auëti; de foli-
dorum regularium inter fe invicem collatioq. t
ne , itemque XVII. de compofitis regulario
bus. Parifiis 1566. fol. & 1578. fol.

Euclidi: Elementa cum notis H. Bch
LINGSLEY & præfat. 30h. Un Londinen-
fis 1570. Lond. fol. idiomate anglicane gâ-

paruere. "’"Ï COL C
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CONRADUS DASYPODIUS inter alia
Enduit: opera libros KV. Elementorum *
edidit Argent. 1571. 8. in ca editione nudæ
propofitiones gl’æce 8: latine reperiuntur.
Edidit & eodem anno librum primum Theo-
nis commentariis illuflzratum græce , cum la-
tina perfpicua interpretatione , & Hermi:
vocabulis Geometricis.

FREDRICUS COMMANDINUS libros
XV. Euclidis latine vertit , ô: cum fuis
gommentariis edidit , Pifauri 1572. & 1619.
o].

F RANCISCUS MAUROLYCUS Opufcu-
la Mathematica Venetiis 1575. 4. edidit ,
in quibus T heoremata XIIItii Elementi.

Per CONRADUM DASYPODIUM libri
VI. latine in lucem editi , cum Scholiis
Ifam’ Monachi Argentorati. 1579. 8.-

CHRISTOPHORUS CLAVIUS libros
XV. latine cum fcholiis 8; commentariis in-
fignibus edidit Coloniæ 1591. fol. Romæ
1603. z Tom. in 8. Francofurti 1607. 8.
’ac inter opcra ejus Mathematica Moguntiæ.
1612. fol. iterum Coloniæ 1627. 8. prodiit,
in quorum decimo quarto 6: quinto , Cm.
pana»: imitatur , Ramuz] decimum Textum
.addit , ubi 31. Theoromatibus , ac 5. pro-
blematibus quinque corpora , varié fibi in-

.fcripta 61 circumfcripta confiderantur; ad
"modum tamen Dafjpodii propofitiones folas ,
absque Demonfirationibus oflendit. Alia.
iterum am; editio prodiit Francofurti 1654..

. 2. Tom. in 3.
NASlRIDLNUS TUSINUS Peffl Euîii-

« » s
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dis libros XIII. Arabicè vertit; quæ verfio
lueulcntis typis Arabicis lucem vidit Rama
1594. fol. ex Typographia MediCea.

Excufus cit Typis Euclide: Coloniæ 1609.
8. In hac folæ Euclideæ Propofitiones abs-
que Demonftratione reperiuntur ; "præfixa
cit præfatio Gracilis.

CHRISTOPHORUS DIBAUDIUS latine
Demonflzrationem dedit linealem VI. prio-
rum librorum. Arfihemiæ 1603. 4. eorum-
demque demonftrationem numeralem. Lugd.
Bat. 1603. Lib. VIL VIH. 1X. Demeu-
fixationem Arnhemiæ 1605. libri X. feu
Arithmeticæ irrationalium , demonflzrau’onem
Linealem 8: numeralem. ibid. eod.

AMBROSIUS RHODIUS X111. libros
latine demonflravit Witeb. 1609. 8. 1634.
1661.

SIMON MARIUS , Germanice VI. prio-
res Euclidi: libros demonftratos dédit , O-
n°1111. 1610. fol.

FLORIMUNDUS PUTEANUS librum
Euclidis decimum cum commentai-fis edidit
Parifiis. 1612. fol.

JOH. CHRIST. KNOPFF. libros duoà
flores , cum explicatione JOH. PAULI
ESENI edidit Witteb. 1612. 8.
DOUNOT DE BARcLE DUC. Gallice

Euclidis Elementa vertit , Paris. 161 a. 4.. In.
.111 libro decimo ordo turbatus , ut in He.
ruagiana lamina editione in libris 5. 14. 6:
15. Euclide»: firiéte fequitur.

D. HENRION libros. XV. in Linguam

I 1 Q Q Il 1 O 2 Gal.
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Gallicam verfus efl: , Paris. 1615. 8. (8c ’
1632. in 4m) ac 1631. 8.

Libri VI. priores cum commentario JOH.
LANZ, S. J. prodiere Ingolit. 1617. 8.

SEBASTIANUS CURTIUS Germanicam
paravit Editionem Amft. 1618. 4.. item-
1634. 8. m. rLibri XIII. Land. 1620. fol. græce &
latine prodiere 9 nitida editio’, cum Com-
mandim’ verfione, adjeâîê figuris accuratis.

CAROLUS MALAPERTLUS. libros. VI.
priores latine demonftravit. Duaci 1625.
I2.

M. LUCAS BRUNN. .Germanice Euclidis
Elementa praética, oder auszug aller Pro-
blematum , und handarbeiten, aus den XV.
bûchera Euclidis. Norimb. 1625. 4. Defini-
tiones nullæ , Theoremata nulla , fed nudæ
Problematum folutiones.

PETRUS HERIGONIUS GaHice libros
VI. priores vertit , ac edidit Paris. 1644.
8. 8c libros. XV. latine, & Gallice: in Tom.
1. Curfus Mathematici Paris. 1614. 8. m.

MARIUS MERSENNUS libros. VIH.
latine in Synopfi fua Mathematica demon-
firatosi dedit Paris. 1644. 4.

CLAUDIUS RICHARDUS latine in 1i-
bros. iXHI. commentatus efl: , Antwerp.
1645. fol.

MARIUS BETTJNUS in Ærario Mathe4
matico , Prolixos commentarios in VI. pri- -
ores libros Euclidis dedit; ,Bononiæ. 1648.
3. Tom. 4.

GEORGIUS F ORNIER latine daïm-
ra-
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’firavit VI. libroà priores. Lond. 1654. 12.
& lècunda editio Paris, 1654. 24.

ANDREAS’ TACQUET Elementa Geo-
metrica Euclidea edidit Antwerp. 1654. 8.
ac Amftel. 1701. 8. & cura. WHISTONI
recenfita 81 locupletata en; , Cantabrigiæ
1703. 8. (eadem recufa Amüel. 1725.) in
quibus. VL priores & XI. XII. continentur
libri. ’ i

ISAACUS BARROUW librorum XV.
editionem latinam paravit Cantabr. 1655. 8.
Lond. 1659. 1678. Marbur . 1675. 8.

]OHL ALPHONSUS B RELLUS Eucli-
dem reflzitutum , five prifcæ Geometriæ
Elementa brevius & facillius concerta. cla-
boravit. Pifis. 1658. 4-. Romæ 1679. 12.

CASPARUS SCHOTTUS libros VI. pri-
ores edidit in curfu Mathematico Herbip.
1662. Franc. 1674. 8c Bamb. 1.677. fol.

CHRISTIANUS MELDER VI. priores
Euclidis libros edi curavit Lugd. Bat. &z
Amftel. 1673. 12. ’ Furnieria fe multa debere

ipfe agnofcit. .CLAUDIUS FRANCISCUS MILLIET
IDECHALES XIV. libros Elementorum edi-
dit in mundo’ Mathematico , ejusque Tom.
I. qui prodiit. 1674. nec non pofl: Autoris
obitum. editore Amen Varcim. Lugd. 1690.
fol. Gallice vero libros. VI. priores cum.

XII. Paris. 1683. min.)
(Liber 5. Elementorum Euclidis ex fica-

ltus fecundum Do&rinam Gallilæi , à IN-
CENTIO VIVIANI Florentiæ 1674. 4.)

Euclidis Elementa Geometrica , nova or-
. Ü Ü I Û Ü Ü 3 dine
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dineac Methodo fere demonflrata ,- une.
hum Nicolai Mercatorù in Geometriam Intro-
ÙduEtione brevi. Land. 1678. 12. Autor
mifi’o ordine Geometræ , in margine ex-
Preflit librum, & numerum propofitionis ex
ordine Euclidix.

JONAS MOORE anglice libros VI. prio-
.rcs cum XI. ô: KIL edidit , in the new
fyfteme of the Mathematicks. Land. 1681. 4.
q HENRICUS COETS latine VI. priores
libros. demonftravit Lugd. Bat. 1691. 8. ô:
Amftel. 1705. 8.

A. E. B. V. P. Teutf’ch Redender Euclio
des ,I odcr acht Bücker (1-6. ac 11x81 12.)
Von ldenen aniîingen des Mefikunfl; Wien.
1694- 4-

OZANAM in curfu Mathematica libros.
VI. priores , una cum XI. 6: X11. Gallice
interpretatus cit , Paris. 1697. qui recufus

Paris. 1.699. l .SAMUEL REYHERUS , germanice VI.
priores libros edidit . Kiel. 1697. 4.

HENRICUS MEISNERUS Hamburgi
Elementa 1511611111": edere coepit Græcè ë:
Germanicè , cum uberrimis Commentariis ,

itidem; Germanicis A. 1699. fol. fed non
,edids ultra. librum fècundum. .
t DAVID GREGORIUS Græcè 8; Latinè
libros XV. Euclidis recenfuit ,- ac edidit

.Oxonîæ 1703. fol. è Theatro Sheidoniano.

,nitidifiima Editio. .. JACOBUS GOODEN ex Euclide præcxo
pua colfegit Theorcmata , ac edidit. Leod.

117048 3c . *.. Dodu--
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Dublin par ’OZANAM Paris. 1709. 12. m.
The Elements cf Euclid , *With feleâ.

Theorems out cf Archimedcs b thé Leara
ned Andrew Taquet 7, by ILLIAM
WHISTON. the edition Lbnd. 1714.

8. m. . . AJOANNES KEIL ,I ex verfione Comeau;
dia; libros VI. priores cum. XI. 81 X11;
imprimi curavit. Oxon. 1715. 8. ’

P. IACOB KRESA inhale». in liriguani
Hifpanicam traduxifl’e fertur , in literariis

noms Germanice 1721.. ISAMUEL CUNN Keilianam I editianèm
au lice traduxît L’ond. 1723.8. " "

emonftration univerfelle des converfes
d’Euclide par Mr. SELLIER 1723.

Prodiit apud Woodward tomus fecundus
Elementorum Euclidis , ex editione Gregorii
in lin uam Anglicam verforum , per EDo
MUN UM ROVAN 1732. I

Euclids Elements of Geometry , from.
the Latin tranfiation of Commandine , by
Dr. 51.12415", tranflated by Sam?! Cm,
carefully revifed an correéted by JOHN.
HOM. the third. edition. 1733. ,

Præter has Euclidis Editiones etiam recen-
fentur Elmenta Euclidis Arabice ver-fa à
THEBETO.

Perficam verfionem Bodlejana; Sjriamn
Cantabrigienfis Bibliotheca fervat.

Libri V11. ex Arabica Ebraicè verfi à
JOH. JACOBO MECHIR. l

Alia Hebraica verfio R. M0818 ABEN
TIBBON. Quam verfionem Bandit» Mon-

. a a a a a a 4 , fifi;
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fpeIIuli. A. C. 1210. faêtam elle teftatur
vid. WOLFII. Biblioth. ficha fart. 1. pag.

133’ Z . . . .Dcmque Sauce , ac Tartarice Euchdi:
Elementa verfa funt.

Plantavitius Romæ in Bibliotheca Me-’
dicea præclarifiimum Euclidis Exemplar
Hebræum ,vidiffe fe ait , magnis in folio
membranis , iisque terfilïimis , nobilique
charaéterev, & auétario duorum librorum ,
qui non exilent in Græcis & Latinis exem-
plaribus uti refert WOLFIUS in Biblioth.
[Mara . 1. pag. 133. funt & alia exem-
plaria ebraica quæ à Wolfio loco citato
enumerantur.

l . i ” EUCLIDIS

.1-



                                                                     

EUCLIDIS.ELEMENTUM’
PRIMUM. l.

JÂOtru hic prima: Mer in en pofim: cfl, a:
a nabi: (rada: anus proprinaejâu: triangu-

fi [arum , un» quad ad eorum angnlorffefiat ’,
’31 mm quad ad laiera: que quidam inter [à

compara: interdum , interdum 11m1 «num-
quodque par [e infin’cit , 0’ cantmlamr. NE"!
cliquant!!! ex lateribn: trianguli angulos confident,
aliquando mm ex angulu laiera, fecundum qualita-
ttm arque inaqnalttatem , rimeur. Manque wifi
ratiombm inquirit , in duobmqnandaquetrlangnlù in-
ter [a ullum. Deinde apprit nabi: parafielarum pra-
primate: , parallelagrammorumque comumplatiomm
laggredilur, mm inter fe, tu»; etiam, ut mon trimi-
guli: inter enfdem faraudes conflituti: coqferuntur.
Ut autem [on omnia "flint, (9’ cammodiu: exequa-
tur Euclider, leur diw’fionem anguli riflilinei, (7:
lima rafla in parte: agneler , conflitutinnem litiez
Perpendicularù , que 171610 angnlmangulo fiat 41111111,

4

O” alia bujufmdi. [raque ut une verbe rem "un": 3 Î
tomplelîar , in primo libre tradunmr , ex Proch’
jemenu’a, reflilinearum figwnnm maxime prime 3
de par)!" , trthngula inquart ,. tuque parallelo’ë

pauma. ’

A 4 D 7E-

.) .’ le
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1. EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

DEFINITIO.’ I.
Punêlcum efl:, cujus pars nulla el’t.

Me omnia ruera Euclide: mare Mathematiaarum
nanpgf’apafitam exorditnr dpi’ina’ipiir, lnitiofalla à

definitianiâùr, quam»; prima punffum explicat, da-
teur illud allai punfium in quantitateaaminua, quad
huila: baba: partes. Q4 quidam définitia planiur a:
faciliu: peraipietur, fi pria: intellzgamur, quantita-
tem aantinaam trifide: [nèfle farter, and: fècundum
Iangimdinem , airera: fiaundum latitudinem , (9*
fiaundum prafunditatem altitudinemw alterar. Ita-
que quad in quantitate continua , five magnitudine
,exijlit, intellzgiturquefine 0mm parte, in: ut neque
Iangum ,9 neque latum , nequeprafundum eflè aogitetur;
id appellazur ab Euclide, (7’ à Geametrir punllum.

i.DEFIN1T10.u
Line; Vera, longitndo latitudinis expers.

Efinit bic liman: , prima»: [Patient magnitudi-
air, qui» diait efi quantitarem [lingam din-

qut, don autem Imam, intelhga neque profundam.
Mathematiai , ut nabi: incubent verum [inca

intellgemiam, imaginantur purifiant jam defcriptum
fiferiare dqfinitiana, Hava in 10mm maneri. Cam
enim punflumifit prarfu: individuant, relinquetur ex
gfla.molu-imaginaria wfligium quaddam [onglon gni- .
ne) chiper: .latitudinù. Ut fi purifia»: A , fluera
intelligamr, en A , in B , wefligiuni «flafla»; A B ,
lima appallabitw , au» (Je)? inrervallum inter: dan
314054.44; , a: B, confrahenfitmlfialangituda 31.s-

, a).

---..-.
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1.113211 813111111011.
dam aven: omni latitudine , propterea quad punfluni’
A, omni privation dimenjiane , mm effarera-77111114;

ratiane patuem. . .
iDEFINITIO.I.III.

Lineæ autem termini , flint purifia.

4 066! quad lima qttulilct balzan: extraira. in La; n

. ù.--
n

ab enn".

[un extreMitati6u1.fun5la recipiat. U1 lima fig. 11
.48, extrema habet Punflu A , (7’ B. l

DEFI’NITIO. 1v.
Reéta linea eft, quæ ex æquo fua- Ï-

mterjacet punch.

H00 ail , in qua nullum punflum intermedium
ab extremis furfum, au? dearfum , me] but,

(1!un illa; defleflenda flibfuhat; in qua denique nibil

flaxuafiam reperitur. I 1 v .
uemadmadum autem Alalhematici Fer fluxum

punfii imaginarium cancipiunt defcribi limai», in
Fer qualitatem finauxpunfii , qualitatem linea defcriptd
intelligum. . Si macqua punch»; reflafluere canai!
pintai Par breviflimumfimtium, ira ur’nequain banc
Parte»; , neque in allant defleflat , fèd aquabilem

uendam matant , arque Mafia». nm: , divertit: i
linea illa dEfiTIPIG, Katia.

D E F IN 1.11 1 0. 4V.

Superficies dt, quæ longitudinem, latitudi- L
nemque ranrum habet. A. . . -

POfl limant , que prima continu
filmai, "nuança; haler dimenfibnenr, idefinit

A 2 V filin.



                                                                     

4 EUÇLIDIS GEOMEATRIÆ.
ruperfieieni , queficundam magnitudinisfpeaiem can-
flituit, additque prima dimenjiani fiaundum langi-

em, alteram fictmdum latitudinem. Nm» in
filperficiereperitur, nanfialum langituda, ut inlinea,
verum etiam latitude , fine tamen amniprafunditate. Ut

1.18.. I. quantita: ABCD, interlineaIAB, BC, CD, D11,
in a camprehenfil, canfiderataque fecundum languudinem

ni l 418, 110101), efficundum latitudinem AD, ael
A BU, omni: experrprafundimtix,appellaturfuparficiea.

fi ’ filathematiai ana, a: maman. ab oculos panant,
manant, ut intelltgarnu: [imam cliqua»: in tranfwr-
film moflai: Vefligium enim reluqua» ex ipfa matu
cri: quidam langum , propter langitudinem liriez,
lama: quaque papier matu»: , qui in tranfaerfum ejl
faflur; nulla un ratiane profundum efle parait ,
cum linea il: un: defcribem omni careat prafunditate;
quam fil er aie: diaetur. Ut fi linea A8 , flua;
enfin D0, eflïaietur faperficie: ABCD. .

IDEFINITIO. v1.
Superficici autem extrema, funt liners.

N071 diflimili: le]! hac dtfinitia firperiari , qua.
termmi une; fuere explicati. Vult enim ex-

minime: fitperficiei de lima: , quemadmadum [bru
au. z fine: extilere purifia. Ut juperfieiei ABCD , ex-

il. .. tremafilnr lima .48, Be, CD, .DA.

DEFINITIO. VIL
Planifuperficies eIt, quæ ex æquo

fuis mterjacet lmeas.

Haï: quaque definitia, jimilitudinem quandam
V defcriptiani: lima relia gerlt. Superficie:
gain! , que. en que lima: fila! inter-jam , ira sa

l ’ ’ - " I andin

3.- -**



                                                                     

LIBER PRtMvsj si
media: parte: al: extremirfitrfiam, dearfiamve fitbfitl.
tando, non recedam , appellabitur plana: quali: a];
fiiperfieie: perpalni aliauju: marmari:, in qua e:
amne: in reflua: fiant collante, ita ut nibil des:
inatfum anguli: , nihil anfraflibur, nihil minen:,
nibil lacunafurn : In hac enim parte: intermedin ont»

- axtremi: uqualem adepte fiant filma , nec ulla efl alia ’--
fiâlimior , humiliarae, [ad amne: aquaailiter pra- a

tenduntur. * IHac autem [uperfiaiei’ [alu erit eu, quam imagi-
nari, 0’ intelligere pojfumu: defa-ribi ex matu lima

’ relia in tranfilerfum , quifiaper dura: alia: linga: relia:
aonficitur. Ut fi lima rafla AH , par du: relia: T13. r;
AD, 36’, feratur, efiïaietur fi1pe7fiaierpafefieplam. fig. a:

Soient Mathematici fitperfiaiem planant fiequenter
[lare planum, un a: quando laquumur de plana,

intelligendu [étriper lit firperfiaie: plana. I

DEFINITIO VIH.
Planus veto angulus, eil: duarum’linearum

in plana fe mutuo tangentium, &,non in di-
reétum lacentium, altenus ad altcrammclinatio.

DEalarat , quidnam fit angulu: planta, alitent;
quandaaunque dura nm in plana aliquu

juperficie invùem conaurrunt , 0* non in direflum can-
fiituuntur , eflîtietur en hujufmodi concurfia, feu in-
clination uniu: ad alternas , angulu: , qui diaitur
planu:, prapterea quad inplanaaanjlituatur fuperficie.
Verbi grotia, quia du linea, A8, AC, canotd- A)? 1
runt in A, 0mn jacent in direflum.,1idea efiaiunt . a
engainai A , planton in eadem exiflentem firperficie,
in qua du illa litre: conflituuntur. Dicenmr autem? f:

du; lima. non in dinguai juan, quando altera ea- -î’ t X

3 mm



                                                                     

ê EUCQIDIS GEOMETRIÆ.
mm aerfu: concurfitm protenfa non aoincidit cum
tallerai, [ad ne] earn feta: , ne! verte [Iatim pafl
punflum tanturfu: ab ea recedit. Quod fi due [bien
fa mutila tangara jacente: in direflum, ita ut alterutra
produfla aongruat tati alteri, non fiat ullutangulu:
en illai’aonaurfia, cum nulla fit inolinatia , [ad amine

unarn integram lineam aonflituent. Ut quia rafla
IAB,’ produfia convertit cum rafla BC, non efiïcietur

angulu: in B. Quant in direflum dicentur jutera.
Itaque ut liner: rafla officiant .Iangulum, necgfi efl,
m1701? iconaurfum produflæ [a .mutuo fêtent. l , ,
I’ Confiflit autem anguli aujufai: quantum fola

inclinatione’, non in Iangitudine linearum ;’ll:7164
etenim longiu: atterrante: non augentfiaam inclina-
tionem, thgitur neque anguli magnitudinem.

a D E r1 NfI Tl 0. 1x.

221.. 1.

Fa a.

N Cum autem, quæ angulum continent lineæ,
ICÔÎæ fuerint , reètilmeu’s ille angulus appellatur.

Aignan: omni: plana: qui oanfiaitur au linai:
unau: refit: ,’ reflilineu: diaitur. . , .

DEFINITIQ.
,Cum vero recta linea fuper reélarri confiflens

’lineam e03, qui funt’deinceps; angulos æqua-

les inter fe fecerit, reclus" cit ure ne requa-
lliuml àngulorum. Et quæ infiftitnre alinea,
perpendicularis vacatlif ejus. cui intima; A
IDOËet hac loto Euclidea, quifitamqangulur. refît-

« r. iliaem. and Gemma; endentée. a?
TA; l’amenant. linon payant-ultima fi voila linon 4,3,

in sa. «.54 0D.: mfifiï’WîfiÏiWEdKQ-fMgubëpïlæefl"??? -

. . r in ’



                                                                     

LIBlERPRIMUS. 7B, (qui quidam ideo dicuntur à Mathematici: a1]?
deincep: , quad ca: eadem linea CD , protrafla,
prope idem punfium B , efficiat) inter je aqualer,
quad mm demurn fiat, quando rafla .48, non mac
gi: in C, quam in D , inclinabit, [ad aqualviliter
rafle, CD, infiflet, vacabitur Marque angulu: B,
reflux, O” refila A8 , perpendicularitrecte, 0D,
cui infiflit. v Eadem ranatre nominaôt’tur rafla CE,
perpendiculari: relia A3: quamai: enim i CB, tan-
tumfaciat cum A8 , unum angulum », "tamen jiAB,
extenderetur in reflua: O" continuumtverfu: panât»):
B , efiïceretw alter angulu: aquali: priori. - 7’

[taque ut in . Geametria concludamut" engaina;
cliquent eflî’ refluait, au: lineam , que affilai eflïcît,

ad aliam efleperpendicularem, requiritur-, o-
cit, ut probemu: angulum, qui a)? ai deincepg aqua-
lem illi eflè. - par; ratione, fi dicatur aliquic rangttlttt ,.
reflux,- aut Iinea, qua ipfum conflt’tuit; perpendicu-
lari: ad aliam, colligera lierait, angulmn illi dein-
tqo: aqualern quaque ejjê.

.’ DEPINIT-IO. XI. ’
- Obtui’us-anguluseeit, qui recto major! 6113.4.

Uando relia 1.428 , rafla 16D ,’ infiflenr non Il). g
facerit angulorad punllum B ftqwlfl, 0* al: 1752 Ë:

cum confiant neutrum refluai , fid unum rafla
majarem , alterum Vera minarem , dicitur major
angulm .abtufia: , :quali: efi angulu: B , ad pmflum
C, wergem, qui continetur redis linei:, A8,, BC.

qA4 RUDE.



                                                                     

8 EUCLIDIS GEOMETilêlIÆ.

DEFINITIO. X11.
Acutus veto, qui minor cit refila.

ma L Miner angulu: B , ad punfium D , vergem,
a, 6

ç r v..1 a.-. .

qui continetur relit: linei: A8, BD , acca-
tur acutu:.

Quanta»; nero ad quamai: angulum planum can-
flituendum concurrunt du; [inca , (r aliquando in
tata panda plure: einlunt angult’, filent Mathema-
tici, ut tallatur confitfia, angulum quemliltet expri-
mera tribu: literir. quorum media afiendit purifiant;
in qua lima canficiunt angulum, extraira nero jig-
nyicant initia linearum , que angulum continent.
Exempli gratin, angulum obtufum intelligent par
.angulum ARC, acutum aera , par angulum A BD ,
quad diligenter a]? notandum, ut facile dignofcamtu
targum, quorum mentiafit in demonflratianibut.

DEFINITIO. XHI.
Terminus cit,- quod alicujus extremum en;

Re: fiant termini juxta banc definitianem.
Punflum enim terminu: e]! , feu extremutn

liner: : Linea ficperficiei-r en fitWfit’ie: corporit.
Omne jiquidem terminatum fuyant terminum [uam

1 nua dimenfiane , ut parfilera-4m a]? ex addufli: exemplix.

DEFINI’TIO. XIV.

. lFigura eft, quæ Tub aliquo, Vel aliquibus I
terminis comprehenditur.

NOn omni: quantita: termina: pajfiden: figura
dici patefi, ne lineamfinitam figurant appel-

1 - ara



                                                                     

LIBER:PRIMUS. 9
larç "germa: Sed a filant tu nitudinex, qu lati-
tudinem baba»: , maye fuper de: -termina:z , 0’ "
qua profunditatem «aleph: quæque fun! 5’ a: [blidc

finira , Figure flamine appellalmnmr. Ha emm l
proprie termini: comprelxm’i dicumur. Na»; [Men
finira nan papi: dicitur purifiât extremis rompre-
hendi, tu»: profila liman; non ambiant, [cd pattu:
P101513. terminai dicitur. huque termini debem:
quantitatem, qu figura dichur , rambin, (r nm
lama»; termmare. . V

DEFINITIO. XV.
Circulus , cit figura plana fub una limez

comprehenfa,,quæ peripheria appellatur; ad
uam ab une punélo eorum, quæintra figurant
unt pofita, cadentes omnes reélæ lineæ inter

f6 funt æquales.

DEfinic bic circulant , figura»: inter plana: per-
, doum figurant illa»! planant; I

qua: mica [inca circumfcribitur , ad qham limant
omnes refit lima dalle ab une P101510, quad luira

figurant exijlit, fin: 47144163», maori circulant. U8
fi fitperficie: , [en jjmn’um concludamr union lima
ARC, habueritque banc conditionem, a: ab aliquo au.
page intu: fi4fu71m, tapote à D, omnes "il: huait. Il
aidantes alterminum-ABC’, quaIafumDA, DE, ’ *
DC, inter fe fin: qui", appellabimr talés figura
Plana circulas, alias non.

Adjungit quaqne Exclidc: , lima»: èxtrem
tin-141i, gaulis e]! ABC’ , appellarill’eripberiam ,
fin, ut Latini expatriant, qircumferemiaw.

Poney? circula: etiam hac ratiane defcribi; du»:
la: cf! figura plana , au defcriâimr à lima refit

’ *A5’ -. H*finivtl



                                                                     

10 EUCLIDI’S GEÛMETR’IÆ.
faim cira alternat panât»): extrayant»: quifi’em cil--
cumdufia, au»: in aunaie»; rurfu: lacum réfiizutafie.
rit , and: mofler? carrent. Ut fi intellégatur refit:

T43. I. AD, cira: punch»; D , ’quiefcem tatami , dama
fg. 7. . ad made»; redent lacum, à qua dimawn’ celait, de,-

fcrilzet ipfa rafla fatum 112mm circulera; punfium
71cm chaman extrmum A , delincah’t paraphaient
ARC: Eric quaque flafla»; quiefce’m D , illud, à
qua omnes linuacademe: in paraphaient fun: inter [à
quam , profana quad rafla AD ; circumduflu’.
canne: limas, que ex D, pqfl’imc educiad paraphe-

rmm, que maman 1 ï l ’

DEFINITIQ mm
Hac vero punëtum , ceptrum circuli

appellatur. *
Ocet , punêlum illud intra circuluaa , la qua

omnes [inca refit ad. circumfercmiani "47’134
1.48. L fiait quais: , appellari centrant circuli 5 .qt’mli à?

1:54: punflamD. . w.DEÎINIÎJOJXWLÜÏÎ

J V Diameter autem circuli, ch: réélu queécÏam
’- clinea pet centrum du&a,. 81 ex utraque parte

* .n circuli peripheriamztermînata, quæ Circu’
k lm bifariam [eau  . Î , I » , ,. ,42;

I in, circula ducamr rafla [inca A8 , per cm-
trum (Î, in: la: * extremaçjm A, 03 ,k tar-

Îminemur in perdaheria, àalzlaellaaitur en circali plia-

pcter. Non igimr 0mm: in circula rafla ("un
’ flafla diammr (linçoir, [Ed e*zzf.alwrzmaaz’aL au; Par

gamma; ufque’ ad feràvhe’riaml utrinque wehdgùâ;

a

szSfig. s.



                                                                     

u

Il B E R ’ P! RII;M.UJS.’ Ë. a:
(Inde pluma aflignarz’ paterunt in circula diamctri,
unum un centrant duhtam; î ’l Ç

Quand autem Euclide: addi: , circulum bifariam
[amaril diametr’o , perfpicuuw ex en ejjè patafigquad
diaprera par medium circulum, utpate par centrum,
ducimr. Hinc faim fit; ut’ phpter-direfium dia-
mani par autrui», tranfitum, utrinquc aqualc: cir-
cunfcremia nbfcindant . I a ’

par I.NWI T I o. lxvm.
aSemîcirculus veto CR figura; quæ confine-

tur fub diafnetro ,l 8: (ab e21 linett- , quæ de.
circuli petiph’erîa aufertufî a . ï -1 "

EXcmfliÏ érailla , in amulrfigara ADB’, cart- TAB; Il
tenta [u diametra 113., (7* pcriphefia ADB, fifi se

dicitur vféniicirculu: 5’ cadeau ratiane’ (rit figura

AEB , fimicirculm.

D E F11 N I-T-I 0; XIX. 14
Reflflineæ figuræ,’fiint;jîquæ fub kalis-î."- r. v

lineis Continentur; i a" fi «a .
. I. .ÂYÏ Il)

Mue: égitur figura plan: , qu; undique refiis
claudumur lineif, "gigue; hunèupànmr.

*D E’FÏI N 1j; Le; ï

V a Tgîlateræ quidem, quæ (in; tribus, tr il.
. .... ch... .ng . l A ,"N (,34. a. fl f.1A n -3 Pa.

* AFfimnr kËuclidu j’edyïflils’èæag fluât; filai f: ï

trilaterav, qua "alarma liftai: circuihfifib " J k4
bannir.

DE-



                                                                     

" EUCLIDIs GEOMETR-IÆ.

DEFIN-ITIO.XXI.
Quadrilateræ quidam, qué fub. quatuor.

DEFINITIO.XXII.
Multilateræ autem, quæ fub pluriblis, quam ’

quatuor, métis lineis comprehenduntur.

W»; [facies refîilinearum figurait»: fiait innua
able: , porter infinitum MMWM pra-

’ Ideo Euclida, ne infinitum» banc figura-
rum cagamr perfequi, uam cmneulia: figura: rafli-
lineax, qui: filouta: , qui» quatuor; rem; [inde
circumfcrilmntur, generali vocabula Multilatcrat.

DEFINIITIO. xxm.
.Trilateramm autem figqxarum, Æquilaterum

efl: Triangulum , quod ma latera habe; æqualia.

- vanda omnia tria lutera inter fuguais]: fion,
L ut A]? , BC , Cd , dicimr triangululn

(Æqnilatcrum. ’
.1) E à, I N1 T410; XXIV...

Ifofceles autem en: , quod [duo rçantum
æqualia habet lacera.

un L Un J du un me valdinguant" [à
fig. la. . fin; Mucha *, («240150 DE, dicctwutrum-
158-. En que triangulum 113]?le a a n. L 4A

DE-



                                                                     

LIBERPRIMUS. :3
DEFINITIO. XXV.

Scalenum veto cf: , quod tria inæqualia
habet lattera.

vanda omnia tria laiera inter j’efunt inqualia; un. I,
titi .43, BC, (9’ .CA, dicitur trianguluin fg: in:

fialcnuin. l q c , - .
DEFîNITIO. XXVI.

Ad hæc etiam’, trilatcrarum figurarum ,
Reétangulum quidem triangulum efl: , quod
re&um angulum habet.

QUanda trianguluni aliquad baht angulum unau:
refluai , vacatur a6 Euclideyv alii: Gn- q

mari: Rcflanguluni. Ut , fi triangulum une, je; ’z
«nuai anguluin huant ad B refluai, dicatur illud 5 î

triangulum refianguluzn. M I . ’
D E F71 N I T lof XXVII.

Amblygonium autem, quod obtufum
angulum habet.’ i

Riangulum Ambljèanüm fia: obtufan "Il!!!
cil, quad unum l’abat méché») refla maganai.

Ut fi in triangulaABC, angulu: ad B "(la majar un; a
çxiflat, wcetur triangulum ambljpniam. v f5 Hi

DE



                                                                     

A ("1T

z

i4 EvâLIzî-Is camarine.
DE F I-N I T 1 0.- xxvm.

-’ z Oxygônium veto, quod n’es habet

acutos angulos.

l banni ferra triangulan, duo qudcunque
il» lutera expreflè- nantinantur, falet reliquu’m [aux

tertiuni à Mathematicit appellari Bajit, fia: illud.
in jitu irjinaumaccupet lacum, five [apennin

DEFINITIO.
Quadrilate’rarum ïaùtem figurarum , ’ (badm-

tum quidem efi , quod & æquilatcrum , 8c
teéîtgngulumqeflq. 4 a .

I 1...? Béarn, quadrilatera’tdicitur Qadratunîi ’, ’Icu’jus

.â x. 5 j-Aquidern anima quatuor” laiera inter fe aqualia

atnnefque anguli "Hi. Uti infigura
.143. Il. quadrilatera ABCD, omnia, quatuor latere, A8,
fig. A.

a? FEU. .
un -:

. Figura quadrilatcra appellaturÎ au"; parte lan-

.80, CD, (21DA, jint interfè’aqualia, (2* arum
ne: anguli mW; erit illa Quantum.

tÉEÏF’INITIO." xxx.

Altera verp parte longior figura eflz, quæ
ÏÊÇtàngiêila ,ïat æquilàteta non cit.

gin fin l qua -"quidern anguli funt rem , at
latera non faut inter je æqualia, quamuis bina appa-
fita inter je aqualia exiflant. Ut , fi in figura

un. Il, ABCD , lutera A3 , DC , inter je , a AD,
f8: .3: ,86, inter [a qmque aqualiajint.

D E4

luge
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.LI..B.;E.R’-P-RIM.USJ a;

DEÉLNIÏTIO-
1

z.1
n 7’ Rhombùs autem , quæ æqùilàtera , .fed

reétangula non eflz.

[gara inter quadrilatera: , que Rhotnbu: dicitur ,’
appojita: parfit: haha conditionet, a? diverfa:

à canditianibu: figura altera pane langiaris. Habet
enim omnia lare-ra A8 , VBC,’ CD , 0’ D4; un. Il; 7
aqualia , angula: vera non "5105,70 inaqualet, fi!- 3v.
quamw’s bini appajiti A 0’ C, B 0’11) inter je

aquale: craillant. ..
D E a 1 N 1 T 1 ouxxxu.

Rhomboides vetoL , quæ adverfa & làtera,
& angulos habens inter fe æqqalee , neque
œquilatera eft, neque reâangu’lqa. ”

ESt bec figurai, que Rbambaide: nacatur , qua;
draia omni ex: parte appafita. "Nani neque

ejus lutera omnia æqualia faut, neque-’uIIu: angulut
reflux, fed tamen lutera bina. oppajita , qualia fait:
A3, D0, (9’ A0, BC,’ in Rhanalraide ABCD, La, a;
aqualia inter ,’ item anguli bini ’oppajiti , qualet 11.5.45; l

funtA, C, 0:8, D, inter [elexifiunt taquaient. ’

D E au] Nil T 1.052.4X4XX11L’

v xPrccter 1ms autem; reliquætquadrilateræ’ a. 15.!
figuræ, .Trapezia appellentur. ù 4:5.

Eliquat Ï; figura: quadrilatera: , que à .
prudilîit.’ quatuor cit-firme, - ita ut neque

litera omnia aqualia, neque amnctlaugulot aqualea,
fit!



                                                                     

:6 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
eu relia: neque latere fine appajita; neque angulai

au»: appifitat habeant inter feje aqualet, qualu e11
Il); nfigura A800, generali vocabulo. Trapeæia nominat:
il: I: que quidem infiniti: madi: variari queant.

.D ENF I N I T I O. XXXIV.

Parallelæ reflue lineæ funt , quæ cum in
, eodem fint plano, 8: ex utraque parte in infi-
mtum producantur , m neutram fib1 mutuo

incidunt. .- ,

UT du: , ml phare: refile linee» dicantur pa-
rallela, [ive equidiflantee, nanfati: efl, ut in

quamaunque partent, etiam fpatia infinita, produfla
nunquarn ad unumpunflurn caeant; fia renfile quaque
ejl , ut in ana plana fiiperfieie enflant. Multa
jiquidem liane refit non exijiente: in cadeau fiiperficie
plana patinât ad 0mm infinitum , nunquarn in
tintin! conveniunt , 0* tamen non [tint parallele
disenda; quale: flint , lexempIi-gratia , du reflu
linee in traumafum pofitae in media acre, (7mn
[a tangenter; la; etenint marquant «ire pallient.

. Dicuntur attendue une; in eodem aillera plana
I fuperficie, quando fiiperficie: aliqua plana uni earum
accommodata , ita ut omnia [mafia illiu: tungar ,
a" circa illa»: motta,» tircurnvaluta , alteri qua-
que accommodai pote v ficundum omnia que punéîa ,
quamviereipfa indue fuperficieliucdiwrfitreperian-

m. n. tur; Ut propajhis duobuireflitlinei: A8, CD, jifii-
îto. 6- perficies aliquaplana rafle A B , applicetur, omnia ajut

langea: panifia, ita ut circa illam circumdufïa tango:
quaque amniapunt’ia-alterim refit: 6D; limitait hujus:
mai refit du; lime in eadernfiiperficieplana exiflere ,
alia; non. Si igitur ha due refit lima adent non

Ï - ’ - m cotant,



                                                                     

Lieux PRIMUJ. ,17-
caeant, etiamfi infinite producantur tout ad orteil;
C’, quam ad, B, D, appellaountur para lela, [i114

aquidijiantei. ’de fi due rafle limai Fer Motif-uni aliquod
[fiatiurn extenfa non cernantur taire, confia tamen,
ea: tondent ex ana parte longue: protraëia: in :4an J l , Î. ï.
purifiant Conventurat, gommai: en airera [enfer nia-
git ac. magit inter fe dtflent, ac diyungantur, n13
quaquarn appellancle erunt faraude. z
° Hic finem impartit Euclide: definitionibu:
libri. Quant»; un hac eodem lion mentio fiai
figura, que Parallelogramrnurn , nec. non eorum;
qua complementa parallelagramtni dicuntur, "enfla-
rium eflè duxirnu: , duahu: definitianibu: adjunfiü
explicare, quid fit Parallelagrammutn, 0’ quafinl
parallelagramrni complementa , ut faciliue demanllrag

none: perczptaniur. ’ l
DEÇFINITIO. XXXV.W

[Parallelogrammum efl: figura quadrilatera; .
cujus bina oppofita latera funt paraHela, feu

œquidiftantia. ’
UTfigura quadrilatera 230D," lfiquidem latta La";

A8 , qualifie: lateri DC’ , 0* lotus AD ,fitg a, -
lateri BU, nuncupatur Parallelogrammum..g

DEFINITIO. XXXVI.
Cum veto in parallclogrammo dîameter’

duc a fuerit, duæquc lineæ Jatcribus parallelæo l.
fecantes diametrum in uno eodemque punéto’, l
ita ut parafielogrammum ab hifce pannais
in quatuor difitlbuatur paraUelogramma; 3P-

’ B t penné



                                                                     

t8 EUCLIDIS GEQMETR-IÆ.
pellantur duo illa , per’ quæ diameter non
nantit, complementa; duo vero reliqua,’per

uæ diameter incedit , circa diametrum con-
e dicuntur.] ,

. I3 parallclogramrnum ’JBCD , in qua diameter
’n’ SAC, 0’ lima EF, fiions diametrum in G, 0’

parallela exiflen: .laterilu: AD ,’ Bd Item lima
,11], [nant diamanuni in eodem punflo G, paralla-
Iaquelateriôui .48, DC, aillent. Que cum itajint ,,
pfficuuna dl , parolielogrammamtaturn diuifian eflè ’
in quatuor parallelagramrna , quorum quidem duo
15816, GFDH, que diameter AC , non tran-
fit , «mur à Geometrit complementa, five [apple-
mta reliquorum duorum A E6 H , . GICF , que
diantur circa dilmetrum canfijierel quippe cum per
la drame!" tranfeot, ut aidere efl in Prafenti figura.

PETITIQ m POSTULATUM. r;

’ I, Pofluletux , ut à quovis puntïto in uodvis
punâum, reëtam hneam damera conce atur.

I Phnom boa poflulatum planant adraodurn eli, fi
rifle confideremur ea , qua paqu ante de lima

faipfirum. Nora cum lima fit aux": quidam punfli
imaginariu: , arque adeo lima refia fluxu: dingo
omnino itinereyragrediem , fit, ut fi punflum quad-
piatn dd aliud direfia maaeri intellexerirnut, dulie:
fine fit à purifia ad purifiant rafla lima: Id quad
prima hac (elttione pajlulat Euclidet, qumadtnodurn

713.". hic vide: a purifia A , duflatn e17? refluai limant ad
f5. 8’ [tanguai B; ab eodemque alia»: ad punition C;
l Item alia»; ad purifiant D; (7* fic intima alia a5

eodem purifia educi mon; ad alia arque alia



                                                                     

LIBERPRIMUS. ’19”
PETITIO vin POSTULATUM. H.

Et reëtam lineam terminatam in coud--
nuum rafla producere.

QUad [i pantin»: illud ferri adhuc cogitaverimui
matu direàlo , (9’ qui omni: inclinationii fil

expert, produfla .erit ipfa reflalinea terminata, 0’
nunquana erit fini: hujus produflionii, ou»: punfim
illud intelligere Poffimus inaveri ad ignitana di att-
tiam. Sic linea rafla A]? , frodu a e]? primo in
tontinuuzn ad punflum C. Deindo ad [mâtait

D, on. I
TA).

f8. 9:

PETITIO vu POSTULATUM. HI.

’Item quovis centre , & intervallo
cuculum defcnberc.

Ain une , fi terminatano reflam limant cujufcunquc
quantitatit, mente canceperitnu: plicatam alfa

facundum alternat extremum ad quo ni: purifiant ,
affamque circa hac purifiant fixumcircuniduci, donc:
ad eum revertatur locurn , à quo dimoz’eri coepit;
defcripta.: erit circula: , effèfiumque , quad tertio
petitia jubet. Exexnplurn baie: in hii’quinque lineit
A8, AC, AD, A5, AF, qua fitîgula circa nana
centrum A , eirrurnwluta, fingulotcircu a: "defcri’i k.
fervent juxta quantitaten, [en interaallumlÎfayuin. l

Frater hac tria poflulata, quibus But-1’ et comme
tu: fait, fun: malta alia aque facilia , à quilm
duntaxat in radium proferre decreui iflud , quad
frequentiu: referendum erit in progreflii totiut 6mm:
me.

19-.

B 2 ,, 1’31.
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PETITIO m ,POSTULATUM. 1V. 

. Êtem quacunque magnitudine data , fumi
pq e aham magmçudmcm vel majorem, vcl
mmorem] ’ -

Nui: enim quantitar’ gaminua par additionna
aigri, pervdiw’fiomm 71m) diminui pote]? infi-

nite : (Inde flanquant dabimr quantita: continua adeo
magna, quia ca major daripoflit: neque mm perm ,
qui» miner en poflit exhiberi.

AXIÔMA sz PRONUNCIATUM. I.

Quæ eidem æquaIia, & inter fe fun: æqua-
lia. a

[Et quod une æqullium majus eft , aut
minus , majus neque. efi: , au: mmus altero
æqualium. Et 1 unum æqualium majus eft,»
aut minus magnitudine quapiam, altcrum quo-
que æquahum eadem magmtudme majus eft,
aut mmus.]

[cri nulle: ration: pote]? , ut «in; quantitam ina-
a gardes, agnate: fin: alteri quantitati. Si enim
"tian illarum propofita quemitan’ aquali: extiterit,

i «rade: tandem neceflario major illarum. Et fi
major tquali: fuerit propofit: quantitati , fiqzerabitur
minar ab aident. 2:34)? refit colligimr, quantita-
tes, qua adam quantitati squale: fueriml, inter, fi 41
gade: gangue fifi.

AXIQ-

,..



                                                                     

LIBERPRIMUS. aï
AXIOMA var. PRONUNCIATUM. Il.

Et fi æqualibus æqualia adjeâa fint ,. tota g.
func æqualia.

SI enim quantitate: ronflant, five canTofita, 5nd;
gaule: forent , pramldubia majori la au clé: ad;

je am , quam minari , mon amea agadas extiterint.
gare ex addition: æqualium quantitatum ad quanti-g
te: agada, ’canficiemur quantitace: 1:4qu quia.

AXIOMA vu PRONUNCIATUM. 11L ’

Et fi ab æqùalibus æqualia ablata fin: , quæ
relinquuntur, funt æqualia.

NA»: fi reliqua gamma: forent inaquale: , à
minore plusfmflêt detraflum, quam à majore.

AXIOMA vu. PRONUNCIATUM. 1V.

Et ü inæquaübus æquaüa adjeâa tînt, tata
fuma inæ uaha.

[Et, il inæqualibus inæqualia adjeâa finc,
majori majusv, 86 gnipori minus , tota fun:
inæqualia , illud numrum majus , 8: hoc
minus.]

Œin 0’, fi aqùalibm iniqualia adjaêîa fiat, tua
. arum inqualia: quanta»: major quantita: addi- -

ta uni quam , majorent «Mimi: wattmen,
quam miner alteri aqualium (gifla: quemadmdam

’ 0’ fi inaqualibm aqualia jiciantur’ , compofiça

quantita: ex major: , major et? , qua»; campajitfi
ex minore. L

a I * ’ B 3 a AXIO;



                                                                     

in EUC LIDIS GEOMETRIÆ.

AXIOMA sz PRON UN CIATUM. V.

A Et fi ab inæqualibus æqualia ablata fint,
seîiqua funt ipæqualia. ,[Et fi ab inæqualibus inæqualia ablata fint,
à ma’ori minus l, & à minori majus, reliqua,
funt mæqualia, illud nimirum majus, ô: hoc
mmus. ]

la etiam , fi a6 aqaah’bm ineqaalz’a (dilata fiat,

reliqùa mon Magnolia: quia major amatira:
dilata relinquet minore»! quantitatem , quam miner;
quemadmadum rejidaum majori: maju: a]? rejidue
maori: , fi aquatia aaferantar ab inaqaalibm.

la hi: emnilm: pronanciatis, primo excepta, no-
mine aqualium quantitatum intelligenda efl etiam mm
0’ cadet» multi: cemmznir. Si enim cqaaIibu: idem
commune adjiciatur , ma fient quam : Et fi a9
dgualiâm idem commune detrabatur, refidaa gaudie
arum: Et fi inaqaalibm idem commune adjicmtar;
11e! eider» communi addaatur inqualia , tata fient
inqualia: (7’ fi ab inaqualibm idem commune de-
trabanlr; ml ab eodem continuai iaaqaalia auferan-
na, refidua unifient inqudia.

AXIOMA m PRONUNCIATUM. v1.

Et ’quæ ejufdem duplicia’ funt , inter fe

,fimt æqualia. . An [Et quod unius æqualium duplum efl ,
.duplum efl: 8: alterius æqualium.] 4 a

, Simili!" ,, qua ejufdem [1th triplieia , ml
druplieia, val qm’maph’eia , . (w. inter f: [une

finira: 5j enim inaqualia forent, a: mita eorum
w?!

e t.
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LIBERPRÏMUS. "15’
cg?! duplex, ml triplex, on alleujur quantitatir’t"
Muret utique minus à duplici , ml trmlùi. (in,
Quad fi Centra , minus me: duplex , ne! triplai; ,
(ne. quantitati: eujufpiam , exeederet fane 1::an
duplex ipfilm ;a 72:1 triplex , 0e. . ’

AXIOMA var. PRONUNCIATUM. VIL

Et quæ ejufdem func dimidia , inter (e

æqualia funt. I[Et Contra, Quæ æqualia funt , ejufdem

faut dimidia.] ’
Ari ratine , que ejufdem fient panet renia;
Vel quarta , ne! quinte , en. inter fe 47m.

lia fient. ’In bi: duobus pranunciatz’: per eandem quamitatem;
intellégi debent quantitatet etiam aquales. Nam que
44mm duplieiafimt, ne! triplicia, (ra. inter e
aqualia quoque funt : Item, qua aqualiumfiam i-
midia , ml tertia, w! guarta , on. (rimer-[ë
aqualia neufario extflunt.

AXIOMA m PRONUNCIATUM. VIH.

Et quæ fibi mutuo congruunt, ca inter
fe funt æqualia. -

-HOe efl, due quantitate: , quartent unafù èrpofita
alteri, neutra alteram exeedit, fed limba inter

.fe tanguant , aquale: orant. Ut du; linea relia
dieentur agneler, quanda une: alterifiepetpajita,
ea qua fitpetpenitur, alteri tata congrus, in ut en», » .
ne: exeedat; ne: ab ea exçedœur. Sic etiam du .
anguli reŒIinei zancle: erunt , quando une alteri
fiMofita, i: qui faperponitur, alternat ne: exeedit,

.I B .-



                                                                     

.14 EUCLlflDIS GEOMETRIÆ.
me ab en exceditur, fed [inca illiut cum lineis un:

’ parfit: caineidunt: [ta enim erunt inclination: linet-
’ mm aquale: , quarante lima interdum interfe ine-
’ anale: aillant.

AXIOMA var. PRONUNCIATUM. 1X.

I Et totum fixa parte majus dt.

Uni par: à toto ablata relinquat adlmc aliquid,
, ne tatum auferatttr; perfpieuum efl , 0mn:

l utumfua cflè parte majut.
’ln figuentibue par" pronunciati: interrunepitur

arde Euclidis. In margine tamen Jument appofui-
’ mu; ordini Euclidi: refpendentes.

AXIOMA un PRONUNCIATUM. X;

I [Duæ lineæ reâæ non habent: unum’ôz
Idem fegmenmm commune.]

”N0n efl difficile Axiome, Il perfefle intelli-
etur natura mêla linea. Cum enim lima refla

dire a jeniper itinere, nullamjn panera defleîlenda,
producatur, fierinullarationepotejl, utdua [Marelle
babeant unam partent , quamvir minimam, commu-
nem , pater union»: punllum , in que fe mutuo.
interfèeant.

Poflunt tamen due lima relie commune babere
figmentum, quando unam 0’ eandem reflam [imam

T13. Il. ennllituunt. Ut in bac figura , relia AC, BD,
fis- 9- eômm’une babent [egmentum 3C , quia amba une»:

:rèfiam 4 conflituunt lineam AD. At une quando
743. 11° du rofiafunt dinerfa, quale: fient .48, CD, non

k: il: fifi", Pamdfre figmmtum aliquod remuante:

DE-



                                                                     

LIBERPRIMUS. a,
AXIOMA ver. PRON UN CIATUM. XL

[Duæ reétæ in uno punôto concurrentes,
fi producantur ambæ, neceflano fe mutuo in
eo punEto rnterfecabunt.]

HO: etiam Axiama ex natura linea refit pendet.

AXIOMA m PRONUNCIATUM. x11. x;

Item ,7 omnes anguli rcëti funt inter fe æquales.

H00 axioma aperttflîmum eflè cuilibet patefl ex Io.
definitiene , qua angulu: reflux dejèribuur 5

propterea quad inclinatia linemm alune "am
confiittænt’ium augeri , minuiile nequtt, fed parfit:
a]? immutabilir. Eflîeitur enim reflue angulu: a linon
perpendiculari , que quidem alteri 11net relia in
fafæjlat, tu farine utrobique angarie: «anales, neque
rugi: in Imam partent, quam in alteram incliner.
Ex que fit , "une: angulo: reflosaqualet imerfe de,
cum [enfer fit ezdem inclinatio , guarani: lineajîtœ
inaquale: interdum.

AXIOMA vin. PRONUNCIATUM. x11; en;

Et fi in duas métas lineas altera méta inci-
dens , internes ad eafdemque partes anguloa
duobus reëtis mi tores faciat, duæ illæ reEtæ
lineæ in infinitum produétæ fibi mutuo incident
ac! cas partes , ubi funt anguli duobus mâtina
annates.

UT]; in Julian: reflet A3, CD, indien: un; m
dit WEF, fana: du: turgide: entame, 0’ fig, je. l

. h B 5 ’ en



                                                                     

ne EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
ex eadem parte RÉF, DFE, minore: duobutrelltlt,
nuit Euclider, illa: tandem eonventurar cf: ad ali-
11ml punflum unum, Inerfiu eampartern, in qua duo

fanguli minore: exiflum duobus reclit, ut appofitum
’exemplum commonjlrat. Ratio lyrjutpmfitcua ejl,
quoniam quando duo anguli interni , 0” ex eodem
Parte aqualet fun: duobus reflir, du rafla liriez in
neutraml partent L’aire payant , [ad aquali [emper

fpatio protenduntur, ut in propof: 28. ’Jltjlfl lib. de-
v - monjlrabitur. gare fi duo anguli interni, (7’ ex

eadem parte eflîciuntur minaret duobu! refit: , neeq e
efl ex ea parte diflarum linearumfpatium eoarflari,
ex altera mm magit ne ma crit dilatari; ideoque en:
conventuras tandem efle aliquanda in aman puntïlum.

KIL AXIOMA vu PRONUNCIATUM. XIV.

Duæ mâta: lineæ fpatîum non comprchcndunt.

Ullam prorfut habet difi’ieultatem bac principium.

T13 Il. I Si enim duæ refla linex A B, (2* CR, ex ana
fig. ,3, parte B , coeant ad eflîciendum angulum, neeeflario

ex altera parte A, 0’ C, jèmper magit ne magie A
dztjungentur, tproducantur, ut in exemple propojita

1 perfpicuum efl. Quare ut firperfieiet , [patiumve
- quadpiam refiilineum ex omni parte eonoludatur,

duabut reflit lint’iJ tertio quadom adjungendo ell.

AXIOMA YEL PRONUNCIATUM. XV.

[Si æqualibus inæqualia adjiciantur , cric
totorum excefïus , adjunêtorum excelfui æ-

quahs.] .H0: , 0’ lèguent pronunciatum defiempfit Proches-Î
. v ex Page. 4 eÆquolibu: itaque quantitatibu: ,’

. . z



                                                                     

LIBERPRIMUS. :17A B , CD , addaatur inaqtule: RE , DE, figue 748.11;
BE, major quant DE. Et et: BE, auferatur BU ,fig’. W-
aqualis ipjî DE , tu lit 6E, extrafine, que quantum
addita BE , [uperat quasiment additaza DE
Quidam igitur aqualibut AB , CD , addita faut
aqualia BG, DE, a erunt tata A6, CF, æqualzo. 35.97011;
Quo" confia: , rotant quantitatem A5 , fuporare ï
totam CF, eodem exoeflu GE, quo magnitude DF,
adjunfîa, à magnitudine adjunflo BE , fulæratur...lt w

Qod e]! propojitum. v , l
AXIOMA VIL PRONUNCIATUM. XVI.

[si inæqualibus æqualia adjungantur , cric
totorum excefl’us , excefl’ui eorum , quæ à

i principio erant, æqualis.] A ’ A "
IN eodem figura , inaqualibu: quantitatibu: RE, T4111, *

DE, addontur aquale: A8, CD. Et ex ma- f9 W3
jore BE, auferatur BU, aequalio DF, ut GE,
fit «peut ; quo quantitat 8E , quantitatem DE,
fipflat. gombo» igitur aequolibuo KG, DF, ad; v -
ditafimtaequalia A8, CD, aerunt toto AC , CF , "4’":
aequalta. Qamobrem totaquantimt AE, fuperabz’t
rotant CF; eodem exeejfie GE, quo major quantum
propojita RE , minorem DE , fitperat. .Qeod efi

propofitum. . , iAXIOMA un. PRONUNCIATUM. XVII. ’
[Si ab æqualibus inæqualia. demantur, cric

refiduorum excefl’us , exceflùi ablatorum æ-

qualis.] X ’ V,
B nequlibu: A8, CD, rang85, DE. Sitque 156, errera, poquai-fia Ifs

tao 8E, figue": quantum DE; in ut DG,
«qualizft DE Qu’a giton abaquaEbm la, .
CD. loto [une aequolia Ba, Dr, 1)ng 55th

- e a



                                                                     

Il). Il.
fg. 16:

c 3-: peut.

2.8 enculoit GEOMETRIÆ.
AG, CF, aequalt’a. Perjpicuum ergoell, refiduum
JE , fitperdri 3 rejiduo CF , eodem exoeflit EG ,
quo magnitude ablata 8E , ablatam magnitudinem
DE. filmai. Q3011 propojitum.
AXIÛMA vu. PRONUNCIATUM. XVIH.

Si ab. inæqualibus æqualia, demantur , cri:
te xduorum exœfïus excefliu totorum æquahs.]

A3 inaequalibu: ,18, CD , auferantur aequalia
AE , CF. Sitque BG , exeeflia , quo tata

mon dB, fitperat totam quantitatem CD , ita
a: A6 , aequali: fit ipfi CD. Quanta»; igitur ab
aequohbut A6 , CT, ablata fun: aequalia AE,
CF, c remanebunt EG’ , FD , aequalia. flore
Vrefiduum E3 , fuperabit rejiduum FD, eodem ex-f
tofu 8G , quo tata quantum dB , fuperat totam
quantitatem C D. flood efl propofitum.

In lei: quo’que quatuor [maxime pofiti: pronunciatit,
nomine quantitatum aequalium intelligenda e]? una
etiam fila quantum multi: commit.

AXIOMA. ver. PRQNUNCIATUM. XlX.
[Omne totum æquale efl: omnibus fuis par-

tibus fimul fumptis.]
QUoniom omnes porte: fimnl fumptae eonjlituunt to-

’. v tum, euju: finit partes, mantfefla eli «mon;

.rqfl’. s.

buju: axiomatth v -

AXIOMA .sz PRONUNCIATUM. XX.
[Si totum totius eft duplum ,, & -ablatum

.ablati; exit 8e reliquum reliqui .dùplum.]

Tquia tout: mimera: z o. duplur efito tiutnumeri Io à

t Et ablatu: ex illo 6. ablati ex hoc ;; propterea
Vgliqttut illiut 14.. efl etiam Are-liqui, hujus 7.

PRO-t, -1
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LIIBERPRIMQUS: a;

PROBLEMAI
PRIÔPOSI’TIIIO 1;,

Super data reéta linea terminata triangulum
æqurlaterum. conflituere.

triangulum aequîlaterum. Centro ’A,
. 6:: intervalle recrue AB, a defcribatut

circulas CBD: Item centra B, &in-
tcrvallo eJufdcm recrue BA, alias circulusdefcri-
hotu: CAD , fecans priorem in punais Ç, &D.
Ex quorum «utrovis, ncmpe ex C , aducantur
duae rectae lineae CA, CB, ad punctn’ A, &B;

x
. x

.8.

-J7’, hi tut, propofita recta lima terminait: La";
AË, fuper quam conflituere jubemurfl, I. i

un»;

i

o I. par:

Eritquc fupu’rectarn A8, confiîtutum triangulum;
ABC , hoc en , figura rectilinea contenta tribus
remis lineîs. Dico , hoc triangulum ira con-
flructum necdfario cire aequilaterum. Quoniam
rectac.AB, AÇ, Quentin): ex centra A, ad cir-
cumfcrentiam cncuhCBD, [refit recta AC, recta:
A8, aequalis: Rurfus, quia recta: BC, BA, du-
cuntur ex centro B,zad circumferentiarn circuli
CAB, exit recta BC, recta: BA, arquant. Tarn
igîtur AC, quam 30., ac ualis cit recta: AB, e
Quare à: AC, B0, tinter e. «quam emnt, atque
idcirco triangululn ABC , erit acquilaterum. Super

b If.def. i

1 cit.a"

data ab.» recta fine: terminant a 61cl Quod fa:
ciçnldum ont. . v

P30:



                                                                     

Ira. ut.
à. a. 3-

.3.
in. pet.

crioient

g mp6.

.6 son.

tu; de.

’ . pron.

E :5. defl

b r. pron.

i; 3. petit.

gui 20cl. tors encourues.
PROBLEMA 2. PROPOSITIO. 2.

Ac! datant punâum , data: reêtæ lineæ
æqualem reEtam lineam ponere. x
Sir punaum datum A, 6: data "en linos BC,

cui ullum rcétarnaqualem ponere oportet ad
purifiai]: A. Facto alterutro extremo linos 3C,-
ncmpc C, centre, a defcribatur circulus BE, in-
tervalle "a: BC. Et ex A, ad centrum C,
breâaidlucatlerC ; (uîfi unétumA, lutta reaam
BC, fuerir: ut in figura 3. unc enim pro fine: du&a
fumeur: A0,) Super refila veto AC , e con-
flruatur triangulum aquilaterum ACD, furfum,
aut deorfum verras, ut lîbucrit; cujus fluo lattera
mode confiitura DA , DC, .verfus reâam AC ,
d extendantur; DC , quidem oppofirum purifia
data A, nique ad circumferenmm in E; DA,
veto oppofitum centro C , quantum liber in F.
Deinde centra D , interuallo veto relit: DE ,
par C , centrum tranfeuntîs, e alter circulus de-
fcribatur KG , fecansrcâam DF , in G. Dico
«clam AG , quæ polît: cil: ad punâum datum
A, cqualem elfe dans refît: BC. Quoniam DE,
DG , duélæ fun: ex centre D , ad circumferen-
tian EG, f i fæ inter fe squales erunt: Ablatis
lignar- DA , C , æqualibus lateribus trianguli
æ uilatcri ACD, g remouchît AG, æqnalis refila:
C . Sed eidcm CE . a æqnalis cit rafla BC.
(cum ambra recta CE, CE , cadent ex centre
C , ad circumfcrentiam BE.) Igitnr recta: AG,
BC, quandoquîdem utraque cqualis en: chouïa
mélo: CE , inter fe b æquales arum. Ad dutum
igirùr punétum, 6re. quad en; faciendum.

Quod fi punétum datum fuerit in extremo
data lineæ , qualc efi C .. facile abfolvetur pro.
blcma. Si enim centre C, à interuallo C8 ,
e defcribatu; circulus , ad cujus circumferentiam

d Lpetih mita d ducatur utcunque; CE , erît hæc polira
t "du". 1d punâum datum C, e on ualîs data: refit: BC,

cum utraque a: BC , a: E , ex eodem centro
.ggrediatur ad circumfercntiam Bi. PRO



                                                                     

.LIBERDPRIMUS; 3l
PROBLÇg. PROPOS. 3.

Dmbus datis métis lineis’ inæqualibus , de
majore æqualem minori re&am 11men) detræ

here. -
Hi:

51m. duæ refila inæquales A , minon: , 8c BC, ruila;
major, o ortethue ex majore BC, detrahere fig 4.,

lineam æqua cm minori A. Ad altcrutxum extra-’- ’
momm lineæ majoris BC , nempe ad punétum . .
B, a ponatur aliqua lima, gus fit BD , æqualis "’Mfi
minori A. Dcinde centra intervalle autem 1,
BD , circulas à defcribatur Ïccans BC , in E. b si)";
Dico BE , detraétam cm: æ ualem ipfi- A. Quo-
niam BE, a æqualis cil re æ BD, 6c eidem, "549;;
BD , æquah’s et! refila A, et conflruétïonèm;
d crunt A, à BE , inter il: æquales. Duabus a
igîtur datîs reélis &c. quod erat facîendum. , D

Quod fi duæ rcâæ datæ conjungantur in uno ’
cxtremo, quales fun: BD, (Ï BC, conjunétæ in
extremo utriufque B; defcribendus cri: circulus P1
ex B, ad intervanum minoris BD. Hic enim
auferet 13E , æqualem ipfi .BD , ut confia: ex A x .

drfinitionc circuli. a
THEOREMA I. PROPOS. 4. 5.];
Si dup’rriangula duo latera duobus lateribus

æqualiæ habeant, utrumque utrique; habeant
vcro & angulum angulo æqualemlfub æquali-
bus métis lineis contençum z Et bafim bafi
æqualem habebunt: eritque triangulnm triant
gulo æquale; ac reliqui anguü reliquis anguc
lis æquales erunt , uterque unique , fub qui-
bus æqualia lacera fizbtenduntur.

SInt duo tri-anima ABC , DEF, ù unîus utrum- 113.114
que latus A , AC, arquai: maintins attique in b ,

’ r larexi

.......
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3,, Eva; ID 1s. ana ME TRIÆ.’
latcri DE, DF, hoc cit, A13, ipfi DE, ô: AC;
ipfi D , angulufque A, contentas lateribus AB,
AC, æqualis angulo D, contenta lateribus DE,
DF. Dico bafim. BC, æqualcm quoque erre ban
21?; a; triangulum ABC , triangule DEF; 6c
urrumqnc angulum B , à: C, unique angulo E ,
à: F, id cit, angulos B, à! E, qui opponuntur
lucribus æqualibus AC. DF, inter fe; 6c angu-
los C, (St F, qui opponuntur zqualibus lareribus
A8 , DE , inter fe quoque elfe æqualer. Quo-
niam enim rafla A13, rcètæ DE, ponitur aqua-
lis , fit, ut fi airera alteri fuperponi intellîgatur,
collocaro punâo A, in punéto D, aipfæ fibi
mutuo congruant , punétumgue B, in punâufn
12 , cadat. Ncquc enim diccre quis potcrît, par-
tcm rrâæ A13, reâæ DE, congruere, a: pattern
mon, quia tunc duæ recta; haberent idem fegmcn-
tum commune, la quad cf! impoflîbile. Quod fi
quis dicat, pofito punéto, A, in D, cadere qui-
dcm punâum B, in E , fcd rc&am A8, cadcrc
VCl ad dextram , vcl ad finîfirapx DE, claudcnt
duæ rcâæ lincæ fuperficiem. c quod fieri mon
potcfl. Quant refila A8, mâta DE, congruet,
ut diéÏum cit. Cum ergo angulus A, angulo
D , pomtur squalis , d congruet quoque alter
nitrai, hoc cil, rada AC, rcélæ DF, congrner,
panétumquc C, in pun&um F, cadet, 0b æqua-
liratcm reclarum AC, DF. Bafis igirur BU,
bali EF , cengruet quoque: alias fi l’api-a cade-
rct , zut infra , ut efliceretur mâta EG F, EHF,
clauderen: duæ re&æ EF, EGF; vel kF. EHF,
fupcrficiem, (ncgare enim nemo poteur. mm
hGF , quam EHF , rcélâm elfe, cum urraquc
ponatur effe eadcm, quæ recta BC.) quod cf:
abfurdum. Duæ enim reflua fuperficiem e clau-
dCte non peanut. Quocirca f bafis BC , bali
EF , cqualis cri: , cum neutra alteram exccdat;
6c triangulum ABC, triangule DEF 5 ô: angulus’
B, angulo ,E; 6c angulns C, angulo F, saqua-
lis ob eandcm caufam, exiitet. Quare fi duo
triangula être inter; dduobuâ lardieribus aequalia

m c. e on rail un) crat-hàm ’ Q°° n Timon,



                                                                     

LIBER (PRIMUS. ’33
THEOR. z. puons, 5.’ g;

Ifofcelium’ triangulerum , qui vad bafim
funt , anguli inter fe funt æquaiész’Et pro-
du&is æqualibus mais lineis , fub ’
faut, anguli inter fe æquales erunt.

It triangulum Ifofceles ARC, in que lutera, 141m;
AB, AC , inter fc fint æqualia. Dico angn- f5, a, .

les ABC, ACE, fupra bafim HG, æquales inter
fe cire: Item fi latent æqualin AB,’AC , produ-
cantur quantum libuerit, ufque ad puna: D, à
E , angulos.quoque DBC , ECB , infra butin:
candem BC , clic æquales. Ex linea enim AE,
produéta infinite a nbfcindatur AF . æqualis ipfi .;,M
AD , b & ducuntur «rraæ BF , CD. Confide- langui,
dercntur deinde duo triangula ABF, ACD. Qui:
ergo. duo latera AB, AF , trial) uli ABF,
æqualia fun: duobus latcribus AC, A , trianguli
ACD , utrumqu’e unique. ncmpe AB, ipfi AC,
ex hypothefi, 8! AF , ipfi AD, ex confirmaie-
ne; angulufque A , contentus lateribus AB, AF,
squalis en angulo A , Contento lateribus AC,
AD, immo angulus A , communis cit utri ne
triangule : r Erit bafis BF, æqualis bali C Hum-hl,
ô: angulus F . angulo D, ô: angulus ABF, an- 5
gulo , ACD ; cum ô: priores duo, 6: poileriores
opponantur æqualibus latcribu: in diâis triangu-
lis, ut piner: Rurfus confidcrentur duo trian ula
BDC, CFB. Quoniam Ver-o mêla AD , F,
squales fun: , pet confiruétionem , fit ut, fi au-
terantur ex ipfis æquales AB, AC, dû: reliqua
BD, 8: CF, fint æquaies. Quare duo latex:
BD, DG, trianguli BDC , laqualia funt duobus .
lateribus CF , FB, trianguli; CFB, utrumque
utrique, vidclicet BD, ipfi CF, 6: DG, ipfi FB, "
ut probatum en :- Sun: autem ô: anguli D, 6:
F . contenti .diétis lateribus laquant-rus aquales,
Il: oltenfum etiam fuit.- lgitur ;c’rit anlgulus

C t 3C.

a 332m3



                                                                     

34 ,EUCLIDIS GEOIMETRIÆ.
.çpn’œ’g: DBC , angulo FCB , æqualis; dt angulus
’ BCD. angulo CBF. Tarn enim priorcsduo, quam

polteriores, æqualibus opponuntur lateribus , exi-
fiuntque fus-a communem bafim BC, utriufque
trianguli B G, CFB. Quod fi ex totis angulis
æqualibusïABF, ,ACD, (quos æqualcs elfe jam
demonltravimus in prieribus triangulis) detrahau-
tur anguli squales CBF, BCD, (quos itidem in
polterioribus triangulis mode probavimus elfe

f 34m, æqualcs) fremanebunt anguli ABC, ACB, fupra
h A .bafitn BC, squales: Ollenfum’ cil autem in peu-

.v. , Rerioribustriangulis, 8: angulosDBC, F CB, qui
°" quidem lunt infra eaudem bafim BC, elle squa-

-les. l itur à: anguli fupra balim inter fc, dt an-
fguliin aeandeminter fe luut æqualcs; ac propterea
(ifofcelium triangulorum . qui ad bafim funt au-
.guli, &c. Quod crut demorlflranduin.

J!

.4 COROLLARIUM.
Ex. hac propofitione quints liqucr , omne triangulum

1.2quilaterum- elfe æquiangulum quoque r Hac dl , (res
143-1"; angulbs’cujuslibct trianguli æquiiatui «miner le arqua-
fig- 7. - les. Sir enim triangulum æquilatemm ABC. Qeniam
a.i’fPri’mÏigitur; duo laura AS, AC. lunt æquulia . a evuut don

(languii B , a: C , æqualns. Item quia duo lattera A8,
il BC , Inuit æqualia , erunt 8c anguli C , 8c A . æquales.

I l Cime omnes me A. B. a: C , arquai-.5 crunt. Œud
"1’? ” 1 ofiendcndum crut.

u. THEOR. 3. PROPOS,’6.I
nmçSi: trianguli. duo anguli æquales inter fe

v fuerint: de fub æqualibus angulis fubtenfa
-"*:”-* ç r. «latere. æquaiia inter fe erunt.

143,1". N triangule ARC, fintduoanguliABC, ACB,
f5, 3, J fuper’latus BC,’æquales. Dico duo latera

. illis oppefita AB, AC, elle’quoque-æqualia. Si
àenimnon credantur æqualiaz’; exiüentibus nihilo-
» (minus angulis diétis .æqualibus’, erit alternat nua-

N) l I . i i n * * Just. ..
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LIBER PRIfllU& a;
jus altero; lit igitur AB, majus quam AC , fi,
fieri potelt: Et ex AB, 1: ablcindatur in D, raflait, 34mm
BD, æqualis rcélæ AC, (quæ miner dicitur elle,
quam AB,) duc’aturque recta CD. Confiderentur
jam duo triangule ACB, DBC. ln quibus cum
duelatera AC, CB, trianguli ACB, aequalia fine
duobuslateribus DB, BC, trianguliDBC, naum-
que utrique, trempe AC, itfi DE, (abfcidimus
enim ex AB, îpfi AC, concefiu adverfarij, æqua-
lem DB,) &CB. ipfi BC, cum fit unum &idcm;
Sint autem ô; unguli ACE, DBC, contenti diüis
lateribus æquales, per hypothefin: c Erunt trian- c’xjmçmî;
gula ACE, DBC, æqualia, tetum ô: pars, quod «à r
fieri non petclt d.Non igitur erunt lateta AB, a 94":.
AC , inæqualia, fi anguli B , 8: C, fuper latus
BC, æquales funt , ne totum parti æquale du: r?
concedamus: fed æqualia tarifient. Quare fi trié in :’ un
anguli,duo anguli, &c. Quod demonltrandumerat. .u

COROLLAÏKIUM.
Sequitur ex hac propofitione , omne rriangulum ’:qui- "r t4

angulum . id cit , (talus omnes nnguli (un arquaks. elfe
aquilaterum. Quo-J quidem convcrfum cit corollarii
gomme propofitienis , ut liquct. Sint enim trianguli L’a "L
ABC, tu: anguli æquales. Dico ipfum rire :quilaterum. ’2’ 7’
Cum enim duo anguli B, 8c C , fiat rqualer , a crunt a6.prxmi.
mm AB , AC , æqunlia. Ruth: cum duo anguli A, , l.
a: B. (in: zquales, «un: quoque lama AC, BC, æqun- Î ’3
lia, 5c idcirco omnia tria lama AB, BC, AC, æqualia,
(mou oflendendum cran. ’ A

THEOR., PROPO&7. f a
Super eadem renfla linea , duabus eifdem Un?

reêtis lineis aliæ duæ reEtæ lineæ, æ uales, M 0’
flamine ,utïîque, non conflituentur, ad aliu’d a, F
arque ahud punétum: ad eafdem partes, cof- ["31
,demque terminoscum duabusinitioduétisreétis ’*

lineis habenter. : » rUperi recta A3 confiituanmr ad unâuin un)".
quodvis C, duæ’reâæ lincæ AC, Béa. Dico fg.9, Io.

. 1 fupcr yang.
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fitper eaudem reétam AB, verfus partem eandem
C ,rnon poire ad aliud punâum, ut ad D, cou-

. i ilituiduasalias métas lineas, quæfint æ unies lineis
t AC, BC, utraque utrique. nempe AC, ipii AD,

un. m.
8- ,2

f9. par.
313.111.
fg. le.

a f.W’

PDF"!

c”;

1348. m.
k. l r.

Il. ln.3-. ne.

æ eundem habcnt terminent A; 8: BC, ipfi
D, quæ eundem etiam terminum poliident B.

Sint enim , fi fieri potcû. reelæ AC, AD, inter
Te, ô: rafla BC, BD, inter le etiam æ unies.
Au: i itur punaum D, erit in alterutra re arum
AC, , ira ut retira AD, in ipfam r’üam AC,
vel, BD, in ipfamBC, cadat; autintratriangulum
ARC; au: extra. Sit primo punâum D, in altc-i
ra reâarum AC, BC, nempe in AC, ut AD, fit
pars ipfius AC. Quoniam igitur. rr-c’tæ AC,
AD, eundem tenninum A , habentes dicuntur
æquales, erit pars AD, toti AC, æquaiis. f Quod
fieri non pore-(t. Sir deinde puntitum D, intra
ftiangulum ABC ; 8L duits. recta CD, producan-
tut reâæ BC, BD , ulque ad E , 8c F. Quo-
niam igitur in triangule ACD, ponuntur lattera
AC, AD, æ ualia, a orant anguli ACD, ADC,
flips bafim D , æquaics; à Eli: autem anguius
ACD, miner angulo DCE; trempa pars toto:
lgirur 81 angulus ADC, miner erit eodem angu-
le DCE.’Quare angulus CDF, par: ipfius ADC,
malte miner crit eodem angulo DCE. Rurlirs,
quia in triangule BCD , laiera BC, BD, ennu-
ltur æquaiia, c eruut anguli CDF,.DCE, ub bali

, æquaies. Oiienfum autem mit, quod idem
’angulus CDF, inuite fit miner anguio DCE.
Idem ergo Angulus CDF , 8e miner cit angule
DCE, 8: eidem æquaiis, quod eût abfiu-dum. Sir
poltrèmo puuétum D, cxrra triangulum ARC.
au: igiturt in tali. erit loco, ut un: linea fuper
alteram cadat, dummodo loco D, intelligas C,

Tôt loco C, ipfurn D; ex que rurfus colligetur
’pars æqmlis toti, quod en abfurdum. Aut in
’tali crit loco, ut poilerions du? lineæ. ambiant
ïpr-iores duas, fi mode loco D, iterum intelligas
C, 8c D, loco C. Quo petite, in idem abfur.
4mn incidemus. trempe saignant DCF, 8: mino-

V . . I un]
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rem elfe angulo CDE , 8: eidem æqualctn, tu
perfpicuum en. Aut denique punêtum D,.tta 14g";
erit extra triangulum ABC , ut altera linmm h. ,3, l
pofieriorum, nempe AD, fccet alteram primant, *
ut ipfam BC. Duâa igitur refitrCD, cum in
triangule ACD, latera AC, AD ponantur æ- ’
Emilia, dernnt anguli ACD, ADC, fun-a baâm 612M
iD, æ uales: Ac proinde ecum angulus ADC, a ,4";

miner rt angulo BDC, inars toto, erit 8: angu- -
lus ACD, miner eodem angulo BDC. Quart:
multo miner erit angulus BCD , IPars anguli
ACD , au ulo eodem BDC. Rut us cum in
triangule B , latcra BC, BD, ponautur ua- A
lia, a erunt anguli BCD, BDC, mper bafim D, , fifi
aulnaies; un autem jam ollenlitm angulum *’
BCD,- multo elfe minorem angule . Idem-
igitur angulus BCD, 8e miner cil: angule BDC,
8c eidem æqualis, quod en abfurdum. Non ergo
æ uales funtinter fi: AC, AD, nec interfe quoque
B , BD. Quate fuper eadem recta linea, duabut
eifdem mais lineis. 8re. Quod crut demonüratl-
dum.

THEOR.5.PROPOS.8. wifi:
Si duo trianguia due latera habuerint duo-

bus lateribus, utrumque utrique, æqualia, ha-
buerint veto 6e bahm bafi æqualem: Angu-
lum quoque fub æquaiibus redis limais con-
tentnm angulo æqualem habebunt.

51m duo latera AB, AC, trianguli ARC, dut?- 148.111;
bus lateribusnDE, DF, triangulî DEF æqua- fg. 1..

lia utrum ne unique, nempe AB, ipfi DE, 8c
A , ipfi F; fit autem a: bais BC, bali EF,Ï
æqualis. Dico angulum A, æqualem elfe anguloh
D , quorum videlicet uterque diétis lateribus
continetur. Nam fi mente intelligatur bali: BC,
fuperponi bali EF, a neutra excorier alteram, fed . 3,
purifiant. B, congrue: punao E, 8e pu-nétumC,

C 3 l punas)
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punéto F , cum iræ haïes ponantur æquales inter

in»; :fe. Deinde fi triangulum ABC, cogitetur cadet:
A I ifupertriangulumDEF, cadetpunétum A,autinip-

l ’ , 111m punâum D, autalio. Si punétumA, in ipfum
..pun&umD, cadet, congruentfiei mutuotrianguio-

a 8- PM- rum latera,cum ponantur æqualia;Ac proptercaa an-
, A. 4.-; ’r :gulusA,æ uaiis etitAnguloD,cumneuteralterum
jbmrx. excedat. uod fi punétum A , aliè dicatur ca-
,ICE ’ dere, ut ad G, quomodocumque id contingat,
’ hoc et! , five in latus ED, five intra rriangulum

iEDF , five extra , ut in figuris apparer; erit per-
,petuo EG , (Quæ eadem cit, que BA,) æêualis
-ipfi ED; 8: FG, (quæ eadem cil, quæ A,)

. , - .. æquaiis ipfi FD, propterea quod larera unius tri-
’ tanguii æquaiia ponunturdateribus alterius. Hoc

b7.prim; autem fieri non poile, Jam dudum b demonfira-
,tum en, cum tam reétæ EG, ED, terminum
eundem E , quam reâæ FG, FD, eundem limi-
Vtem F, pofiideant. Non igitur punârum A, ca-
det alio quam in punétumD: ac propterea angu-
.lus A, angule D , æqualis erit. Quai-e fi duo
triangula duo latera habuerint duobus latéribus,
&c. Quod erat demonflrandum.

"A:

SCIIOLLIUM.
l Si duo triahgula bafè: habaerjint 47min , 0’

jugula: fitper .bafè: conflimta: quille; , utrumqlæ
: 170616101: quoque reliqua lutera «quatre:
mumque unique , qua videliœt æqualibu: anguli:
fablendumur , angulofque reliqua: bifce [menhir

indufi: quater. ’
743.1". Si: «in: bali: BC, agnelât bali EF, 65’ ugulu:
Il, a; B , augqu E, angulufqae C, a ulo DFE. Dico

1 [aux quoque AB,.Iatari DE, r [and AC, lare".
, DF, limule if: , «gainant Il, aigu!» D. Nana

5 8. "en. fi delà afifitperpautyr, a congruent fifi marna ex-
’ h ’ ’ ("me rorum, un 1m (9’ lime cadogan-quam».

V, Quare
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Quare omnia fibi augment , proptereaqge m’a à.

"r fil? flaira crut. - , i , A v
COROLLARIUMÂ

Parte ex antacedente huius ce": propofirioni: mon
fo’um colligi punit , angulos iateribus zquaiibus contente!
æquales tire, verum etiam reliques angelet. qui au un; i .
conllituuntur, uttumque unique, ut angulum B , anguio Il]. 1m
E . et angulum C, annule F , immo tomm- triaugulurn fig. 14.,
tari triangule, ut conlht ex,ea4em .iuperpoiitiene unius. i
trianguli fuper alterum.’ Nain fibi mutuo congruent a.
ciéti anguli, a: rota trianguia , ut peti’picuum en.

PROBh4.PROPO&9..w
Datant angulum reéhlineum bifariam V .. i ç:

fecare. . ’
It dividendus reflilineus angulus BAC, bifariam; 713.111;
hoc cit, in duos angulos æquaies. In refis fil. r7.

AB , iumatur quodcunque punâum D,- & recta: .3;
AD, a fecetur ex AC, reâa AE, æqualis, du- .3.W,i
caturque reéta DE. Deinde fuper DE, b confii- b1.
mater trianguium æquilaterum DFE, 8c ducatur .
méta AF , dividens angulum BAC, in anguies
BAF , CAF. Dico hos angulos inter fe cire
æquaies. Cum enim latera DA , AF, triengu’ll v 1
DAF , æqualia fin: iateribus EA, AF, trianguli
EAF , utrumque unique , quod DA, ripii EA ,.
pet conflruc’tionem, fit. uale, 8c AF, commuï i
ne; Sit autem 8: bafis F bali EF, æqualis,’
propret-ca quod triangulum DFE . conflruétum
cit æquilaterum: c Erit angulus DAF, anguio Cam;
EAF, æqualis, ideeque angulus iBACl,ldivifus i
bifariam, quod erat faciendum. -
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’PYROBL. 5. -PROPOS. m.
Datant reétam lineam finitam bifariam fecare.

130.," SI: renia finira AB, dividenda bifariam , id cit
k. l. . in duas partes æquales. aDcfcribatur fuper
",Pfim’, AB, triangulum æquiiaterum ABC, cujus angu-
Bypiùnigus CI, pet reâam CD , à dividatur bifariam,

’ a reâaque CD , reâam AB, fecet in D. Dico
reâam AB, bifariam elfe divifam in D. Quoniam
duo latera AC, CD , trianguli ACD , æ ualia
funt duobus lateribus BC, CD, trianguli CD,

, utrumque unique, nempe AC, ipii BC, cum fint
ambo latera trianguli æquilatcri, 8c CD , cit com-
mune; Eit autem 8c angulus ACD, angulo

«mini. BCD , ualis , par confiruétionem: :Erit baiis
AD, ba BD , æqualis. Datam ergo rectum
AB, bifariam fecuimus in D, quod facere oper-reba-

Ï.,;" PROBL. a. PROPOS. n.
Data reéta linea , à punéto in ea date,

- refleuri lineam ad angulos mâtes excitare.

, m Bêta linea data fit AB, 8c in ea punétum C,
gaz. R à que jubemur erigere fuper AB, lineam ad

Êng-uIQs reétos, feu perpendicularem. A punéto
.;.priaî. , fumatur reâa CD, acui æquaiis auferatur
in. CE. Deinde fuper DE , b conflituatur triangulum

æ uilaterum DEF, atque ex F, ad C, ducatur
.7 .4 r il PC, quam dico elfe perpendicularem ad

i ’ A3. Quoniam latera DC, CF, trianguli DCF,
squalia funt lateribus EC, CE , trianguli ECF,
utrumque unique, trempe DC, ipiî EC, pet cen-
nmâionem CF, commune; En vero 8: ba-
fis DF, bali EF , æqualîs , eb triangulum acqui-

n. -,;,laterum: c Erunt anguli ad C , contenti mais
fi 19.1411aeribus , squales. d Quai-e dicetur uterque
’ ’ .1 l g . :- redus,
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mans , arque adeo FC, tafia, ad AB, perpendi-Ï
cularis. Data igitur reâa linea à punéto in ca
date, 8re. Quod faciendum etat.

APROBL. 7. PROPOS. 12.
Super datam re&am lineam linfinitam , à

date pun&o , qued in ea non cit, perpendi-
cularem reéiam deducere.

It recta AB, interminatæ uantitatis, 8c extra o
ipfam punâum C, là ne) oportcat lineam

perpendicularem deducere refiam AB. Centre v
C , interVallo veto quolibet circules defcribatur
:fecans AB, in D, 8c E, (quoniam intervallum a 346B:
affumptum tantum cire debet , ut tranfcendat
reâam AB; alias eam non feearet.) a Diviiâ ne.er
autem reâa DE, bifariam in F, ducatur me.
CF, quam dico perpendicularem elfe ad AB.
Si enim ducantur CD, CE , erunt duo latera
DF, FC , trianguli DFC, æqualia duobus lareri-
bus EF, FC, trianguli EFC, utrum ne utrique
per cenitruétionem; cil autem 8c ba CD , bali
CE, æqualis, d cumhæiînt ex-eenrro C, ad cit-va î ;’ ,
cumferentiam. Quatre I; erit angulus DFC, une 53."...
guio EFC, æqualis &propte’reautetque «sans e: c n, 14;
Duâa cit igitur F , perpendicularis, quod fa-
ciendum erat.

THEOR. 6. PROPOS..t3.. in;
Cum méta . linea fupor mâtant confinent

lineam an ales farcit , aut duos refiles, au;
duobus re ’s æquales ’efliciet. . A! ,

REâa linea AB., confinais friper re&am DC,’ 713.15
faciat dues angules ABC , ABD. Si’igitur fig. 4.

AB, fuerit - perpendicularis ad CD, a eruntndié’cl e lb, (a
mgulii due mai. Si vere AB, non fucrit per- n I
peudicularis, ficiet nnëm quidem angulum ohmi- ” ”

en:



                                                                     

A. EUCLIDIJ GEOME’TRIÆÇ
film, alterum veto acutum. Dico igîtur. ipfos-

amphi duobus elfe re&is æquaies. dEducatur enim BE,
e’x B, perpendicularis ad «CD, ut fin: duo anguli
EBC, EBD, reéti. Quoniam vero an ulus recrus

01,. pas. .EBD e æqualis cil duobus DBA, A E; ferunt,
f urbi. apporte communi augulo retâte EBC , duo reéti

EBD, EBC, tribus angulis DBA , ABE, EBC,
(lepton. æquaies. Rurius (nua gangulus ABC , duobus
I I-Pm- angulis ABE , EBC, æqualis en; a erunt, appo-

fito communi angulo ABD, duo anguli ABC,
ABD, tribus angulis DBA , ABE, EBC, æqua-

les. Sed eifdem his tribus oitendimus, arquait:
r 3""; etiam elle duos reflet EBD, EBC; quæ autem

huitain." eidem æqualia , b inter- le fun: æqualia. Duo
igitur anguli ABÇ , ABD, æquales fun: duobus

* du; e métis EBD , EBC. Cum ergo méta linea fupra
’ reétam confiitens lineam , 8re. Quod oiiendere

z "guyot I. çportebat’ I
xiv. (THEOR. 7. PROPOS. 14.

4 , f . ." Si ad aliquam. raflant lineam , arque ad
e’us punEtum , .duie retïiæ lineæ non ad enf-

7, h em partes «duëiæ eos , qui funt deinceps ,
’,ÇÎ,.; aangulos duobus mais æquaies fecerint; in

mu direétum erunt inter felipfæ reôtæ lineæ.

r43. 1V. AD punétum C , lineæ rafla: AB, in diverfns
. 5. partes ,eduâæ, fin: duæ reétæ CD, CE fa-

cieutes cum; AB , duos augules ACD, ACE ,
vel mâtes , vel duobus mais æquales. Dico i -
à: CD, CE, inter fi: elfe confiitutas in. i-
reétum, ira ut DCE, fit .una lime: reâa. Si enim
non efl: reéta DCE, produéta DC, ad rtes C ,
in direétum, 8e continuum, cadet aur upra CE,

q (a utr , reéta DCF, au: infraHCE, ut fit méta
5’ D . Si cadi: fupra, cum AC, cenfiitat fuperl
reétam DCF , a fient duo anguli ACD, ACE,

’ J duobus reâis æ uales; Penuntunautemdt duo
hmm anguli ACD, A , æquales duobus mais ; 68:.
" " ’ H A il . ’ omnesr ., . .



                                                                     

LIBERPRIMU.S.. 4,.
omnes reéti fun: inter le æquales. uare duo
anguliACi), ACF, duobus angulisIAC ,ACE,
etunt æquales, ablate igitur communi angulo ç
ACD, c remanebunt anguli-ACF, ACE, inter fc c and
æquales, pars 8c totum, d uod cit abfurdum. 45h)":
Non igitur reéta DC, produ a cadet fupra CE;
Sed neque infra cadet ;l Eadem enim ratione pro-
barentur anguli ACE, ACG, æqualcs. Igitur
DC , produéta eadem efiicietur, quæ CE; prop- .
tereaque , fi ad aliquam reétam lineam, atque ad
ejus punâum, &c. Quod demonitrandUm erat.

THEOR. s. PROPOS.15.I n;
Si duæ reEtæ lineæ fe mutue fecuerint,

angulos ad verticem æquaies inter fe efii-
cient.

Ecent fe duæ reâæ AB, CD, in punâto E zupJg;
utcun ne. Dico angules , quos faciunt ad à..65;:

verticem , inter le elfe æquales, angulum vide- ’
licet AED an ulo BEC, 8c angulum AEC,
angulo BED. àueniam mita DE , confiitit fu-
mer refit-am AB, la erunt duo anguliAED, DEB, bu:er
æquales duobus reétis. Rurfus quia reéta llE,

’ fuper reétam CD , confiitit, erunt eadem ratione
duo anguli CEB , BED, duobus mais æquales. .
Cum igitur r omnes reâi an uli inter le fin; 6mm
æquaies; erunt duo anguli AE , DEB, duobus
angulis DEB, BEC, æquales. Dempto igitur
communi angule. DEB, d remanebit anguius d 3.27.51
AED, angulo BEC , æqualis. E’adem ratione
confirmabitur, angulos AEC, BED, inter fe
.æquales elle. Nam due anguli AEC, CEB,
e qui duobus fun: reétis æ uales, æquales erunt 1:13:95!!!
duobus quoque angulis DE , BEC, ,qui duobus
treëtis funtæquales. t Ablatoigitur angulecemm’uni
BEC, f remanebunt anguli AEC, BED, æquah f 34,19
les inter le. Si igitur duæ refitælineæ fe mutuo .1 ,2;
feeucrint, 8re. Quod oiteitdere oportebat. .. ’ l (:13;

go)



                                                                     

a nuez. ID n (momentum
COROLLARIUM. I.

:z- ;- Euclidea colligit a (lemmatique hujus theorematir,
(a fententin Procli . quoniam alia exemplaria hoc coroln
larium non luisent) dans liners flâna [a mutno fientas.
ficela: ad punâum feâionia quatuor manioc. quatuor
n&it angulia squales. Nam inxdemonfiratione ofienfum
fait. tain duo: anguloa AED. DEB, quam duos AEC,
CEB. duobus Je mais æquales. per 1;. propof. Om-
nea Igitur quatuor anguli ad E . œnfiituti æquipollent
bis duobus mais argalis. Ogre quatuor «au squale:
am ut.

COROLLARIUM.IL
Radeau ration: colligemur. omnes mulot cira mm

à idem punâum confitures, quotcunque fuerint. qua-
tuor autant mais angulis arqualea elle. Si enim ex,
E. alia lincæAquotlibet cducantur, dividcntur folummodo

il (TA illi qmor anguli Id E, confinai, in plurimaa partes.
"fifi aquc omne: ûmul fumptæ totis fuis adæquantur. Cum

ergo illi quatuor anguli æqualea fiat quatuor mais, ex
r. corollario . erunt quoque omnes atii fimul fumpii
quatuor, tantum «a; æquales. En quo perfpicuum .0,

(infus! «une fpatium punâum aliquod in plane circumihr-r.
’ nivales quatuor rem: angulis , ut multi macre:

fieront : quia omnes anguli , qui circa illul puuâum
confiitui poil-un: . quatunr funt mais moulin squales.

Simili mode comtat , quotlibct lineas refilas f: invicem
fiant". faner: ad punétum fraierais angulor æqualca

quatuor mais. v
.-,:-..;;’ PROCLO.

Si ad raflant lineam dfigues, du refît tine; non «d’enfiler» ,3:
:;-.:.3.:;. I [W4 , languier ad varice»; quille: fice-

m; Wh rafla: 1mn in dit-gâta; filai invicem

m.l? E: page n84 AB, in haïk me: ogn-
k: 5 Mn à: "de ED , EU , faim": aïs:



                                                                     

uam urina-s: inAED, BEC, inter je c «les: Val triant du:
AEC , BED. Dico du! C, E0, me "au
lineam "dam. Qnouim nain aga tu 48D ,
«un; e]! expia BEC; addi» communi «gala
5E0 , b mm du "pali AED , DER , daubai: b..p.;
augali: CEB, BED, quam: Sed cagult’ AED, c13.pini
0E8 , [mit and!" imbu: naît. I mir E! duo
CEB. BED, dubia: "un: "élis cg a. Quatuo-
lmm 5C , ED , a "un! lima au "du. Ho: "ç
autem, n vides, taudion q! propcfin’ui: daim:-
quinte. a

THEOR.9.PROPOS.16. "i;
Cujufcunque trianguli uno latere produÈto, p

externus angulus ucrolibet interna, & oppo-
fito, major cit.

TRianguli ABC, latus BA, producatur ad D. 2:43:17,
Dico angulum cxrernum DAC, majorem fig.*1.,

elle interne, 8c oppofito ACE, itcmque majorcm n a u
imcmo., & oppofito ABC. Divinatur a enim .5...er
AC, bifarîam in E; 8: ex B, par E, extcndatur
mita BEF, ira ut EF, b abfcifl’a fit æqualis reâæ b 34H
E8; ducaturque renfla FA. Quoniam igitut la-
(en CE, EB , trianguli CEB æqualia funt rate-
ribus AE , EF , trianguli A , utrumque utri-
quc, pet coufiruâîoncm ; Sun: autem 8c Anguli , ;
ad E, (liais lateribus comprehenli , c inter 1?:cmth
æquales, cum fin: cire: verticem E, 8c oppofiti: -
Erît dbafis C8 , æqualîs ,bafi AF, 8c an ulus 64.er
ECB , angulo EAF; El! autem angulus AC,
ruer-nus major angulo EAF, tomm videlicct
parte, lgîtur 8c externus angulus DACK, major .
erit interne , 8: oppofito angulo ACE. Quod li
latus CA , roducatur ad G ; 8: A8 dividatur i -: ’!
bifariam in ; exteudaturque refila. CHl , ut HI,
æqualis fit refit: HC , 8: duçamr méta 1A : de- 1; 4:"
monilrabîtur eadcm prorfus ration: , angulum
externum CAB, majorent r11): interna angulo,
8: Oppofilo ABC ;I E1! auna; r atriums BAC , "pp!

q angulo



                                                                     

45. EUGLIIDIS GE’o-METRIÆ.
angulo GAB ,e æqualîs cum lineæiBD, CG, fa
muruo recent’ in A. Îgîtur 8c angulus DAC
major erit intemo 8c oppofito angulo ABC. Ed
autem idem angulus DAC, major uo ne ofienâ

2 ’ ’qu angulo interno &ioppofito ACË. ujufcun-
-. - ne ergo trianguli nno latere produâo, &c.

and demonitrandum erat. ’
ziflfizznTHEOR. 10. PROPOS. I7.

Cujufcunque trianguli duo anguli duobus
reâis funt nunores , ommfanam fumpu.

113.17. SIttriau ulum ABC ; Dico duos angulos ABC,
111.8. 8c A B, minores elfe duobus métis; Item

duos CBA, 8c CAB; Itemque duos BAC, 8c
BCA.. Producantur enim duo uævis lutera,
ncmpc CB, CA, ad D, 8c E. uoniam igitur

alafprimind axigulus ABD , externus major efl interne 8c
-: 1. oppofito angulo ACB; fi addatur communis

:4..pron. angulus ABC, e erunt duo anguli ABD, ABC,
fi3.primi majores duobus augulis ABC , ACE: fSed

ABD, ABC , æquales funt duobus mais. Igi-
tur ABC, ACB, minores funt duobus refit-25.

-Endcm rationo crunt angulî CBA , 8c CAB,
-mïuores duobus mais. Nam cum ungulus ex-

16.916113 tennis ABD, g major fit angulo CAB, interne,
4..prlm 6c ogpofito; b arum, appofito communi angulo

. -. i. AB , duo anguli ABD, ABC, majores duobus
ÎISŒWW. angulis CAB , CBA. Cum ergo i duo illi

r r: :duobus métis fint æquales, erunt hi aliî duo
(duobus reâis minores. Non facus oüendemus,

I J duos BAC , BCA, duobus cire mais minores.
mlôrinf, [Cum enim angulus errernus BAE, m major fit

uintemo &voppofito angulo BCA; fi apponatur
Il «rongcommunis angulus BAC, a erunt duo angulî
, (IBAE, BAC, duobus angulis BCA, BAC,
993.er majOresl :n ne iproînde cum ’illi duoîo fint duobus

wreétis æ uales; Ierunt duo hi minores duobus
,«reâis. ujù’fqu’e îgitur trianguli. ,11 ’&c. Quod

T r - demonflrandum cran A * r " ”

.7,

EX



                                                                     

.CLIBBR P1211108. 47
r EX .P R,O.CIL 0;

Hà: palpitera. e11 . ab «de»: page ad tandem un. tr,
"aux hum ami paf: dedtm’ plan: lino: paral- fig. u,
dicularer , que»: "un. Si enim fieri [une]! , dit- a v. "4’
tartan ex d , ad radium 3C. , dure perpendicularer, ,
AB, AC. [amati itur in triangule ABC, duo ’* "1?”
anguli interni B ,d C , daubai- reflir luzule: ,
cum fin: duo refli V, quad e]! abjurdnm. a Sun amphi
ne»; grumier du anguli in triangqu «nuque
oflmfi minore: dauba "élit. Non ergo p un: par:
pendirulare: , quam ont: . a: A , ad BC, d’alun
pugilat. Quod efl’ propofitum. min:

COROLLARIUCM. I.
Confiat. etiam ex hit, in omni triangulo . cujus unua

anguha fuerit flétans . vel obtufua , reliquat ure acutoa.- ï in. I
Çum enim par banc propof. duo quilibet anguli fin: w r
duobus reâis minorer, nacelle cit. fi nous fuerit reflua,
’vel obtufus , quemcunque reliquorurn elfe acutum . ne
duos angulos in triangule raflas , au: duobus nain, ,-

majoras elfe fammur. A
COROLLARIUM.H.

chuitur etiam ex hac propof. fi linea "a: cum alia
reâa angulos inæquales faciat . unum acutum, a: obtu-
fum alterum , lineam ptrprrndiculanm ex quovis eiua "f"
punâo ad altam illam notum demiflam cadet: ad partes
acuti anguii : Faciat enim rtâa AvB , cum méta CD, 143.17.
anguloa inæqualrs, trempe ABD. acutum . a: ABC.fi3, 9.
obtufum , ormittarurque ex, punëto A , quocunque ad
CD , perpendicularis AD. Dico AD , cadere ad partes,
anguli acuti ABD. .Nam fi non édit ad pattu acuti
anguli ABD . cadar fi fier: parait , ad pana anguli
obtufi ABC. Igiruri duo anguli ABC. ACE. obtufus 8:
"au: , in triangulo ABC . majores funt duobus re&ir;
L na a: «qu rèétia un: minorer .F mon en abfurdum. lund-
Non ergo ex A , perpendicularia ad D , deduéta cadi:
ad pattes anguli abruti, (Lure .ad panet acuti «311153 un;

udfif a: :3

ID



                                                                     

sa EchIDrs GEOMETRÙE.

COROLLARIUM.III.
Pari ration: fit ex hac populi nanîfeûum, omnea

anguloa trianguli æquilateri . 8c duce anguloa trianguli
à Ifcofcelis fupra ladin .4 are acutor. Nain c cum à quill-

bel: duo in triangule zquilatero. a: duo in lfcofcele
amphi fupra bafiu fint inter fe zqualea 5 dfiutque fimul tain

illi duo , uam hi duobus reflia minores : erit quilibet
illorum agio miner . hoc cil . acutua. Si enim «au:
foret . au: obtufur. efl’ent ambo vel duobus «au arqua-
lea , aut majorer.

wifi. THEOR. u. PROPOS. 18.
Omnis trianguli m2?us latus majorem

q angulum ubtendic.

143.17. N triangulo ARC , fit latus AC, majus bien
fig. 1°. AB. Dico angulum ABC , fubtenfum à

majori latere AC , majorcm eflc angulo ACB,
qui à minori latere AB, fubtenditur. Nam ex

a;.prini AC , a auferntur AD , æqualis ipfi AB, 8c du-
carur recta BD. Quoniam igitur duo latera

b5.)rimi A13 , AD , æqualia funt pet confiruétionem, b
eruur auguli ABD , ADB, æquales z En autem

clapira. cangulus ADB , major angulo ACB. Igîtur 6c
anguius ABD, major erit angulo ACB. Qua-

a’." mobrcm cum d an lus totus ABC, major ad-
huc fit angulo AB ; erit angulus ABC, multo

,major angulo ACB. Eadem ratione, fi latus
AC , majus ponatur latere BC, oflcndcs angu-
lum ABC, majorem elfe angulo BAC; fi nimi-

, mm ex CA, alafcindatur liner æqualis ipfi CB,
r &c. Quart omnis trianguli majus latus majorem

’angulum fubtcndir. Quod demonflrandum erat.

" concuraaruu.
Ex hoc faqütur, ’ omne. trea anguloa trianguli Saleni
A]. un: imaginales. Sir enim triangulum ScaIeuum- ABC.

. .; cujua



                                                                     

.LIBER pxzarva 9
mina maximum quidem leur; AC , minimumiautem ne,
a: medium locum habens AB. Dico ejufdrm «une,
anguloa inæqualra un. Cum enim lama Ac, cumul-
major latere A8 , erit per banc propolï, 302!) ut B,
angulo C, major. Eadern ratione major tut angulur C.
angulo A , quandoquidem a: lattis AB, latere BC, raqua
’ponirur. Sunt igirur omnes tres anguli irzqualrs, maxi-
mus quidem B , miniums veto A , a: C, mediumlotum
inter utrumque tenons.

THEOR.m.PR0Po&19, xm
Omnis trianguii major angulus majori I

lateri fiibtenditur.

IN triangule ABC, anguille B, major fit .angulo La";
C. Dico latus AC , fubtendens majorent in lb.

angulum B , majus cire latere AB, quôd angu-
lum minorem C , fubrendit. Si enim latus A0,
majus non cit latere. AB, erit Vel æquale illi,
val minus. Si dicatur AC, æquale «:ch ipfi AB,
a erit angulus B, æquaiir angulo C ; En autem a nm
8C major per hypothefin, quod cit abfurdum. Si ’
veto AC , minus efle dicntur latere lAB , dcrit uam
ungulus B, fubtenfus à mînori latere AC’, miner A
angulo C, fubtenfo à majore latere A8; Ponitur
autem major , qiod mugis et! abfurdum. Cum
îgitur AC, lama neque æquale fit lateri AB,
neque minus eo , erit majus. Eadem ration:
probabitur , latus AC , majus elfe latere 5C, fi
angulus B, major efle concedatur angulo A:
Omnîs ergo trianmli major angulus majori la-
tcri fubrenditur; Quod demonftrandum propoue-
hatur.

COROLLARIUMÂ
Sequitur ex hac propofî omrium’ "étamai ex quovîa

punas ad riâam quameunque cuûarum . earn , que:
Parpendlcularl! cit. rire minimam. Ducartur enim ex 14.111
pacte A a ad «aux BC, quorrunque limæ AD, AE, 5
AE, a; alia , quaruln AD . fola fit petpendieularis d’9 n’

D .



                                                                     

,0 20cl. 1:0 13 GEOMETÆ un.
BC . k nulle alia . cum ex eodem punch ad eundem
reâaln foin una perpendicularis duci par". ut ex Proclo
ad propof. :1. demonfiravimur. Dico omnium minima!!!
cilla AD. Nana in triangule AED . cum duo anguli

brin-inti ADB, , AED, la fint duobus refis minores, ponaturquc
"9.er ADE, rcôtus ; erit ABD , acurus. (Loir..- cmrjus erit
h latus AE, latere AD. Eciem made ottundcmus, omnes

alias reflua majorer eiîc mita AD, ac proinde perpendi-
cularis AD, omnium erit minima. . ’

axâï’ TH’E OR. 13. PROPOS. 20.

Omnis trianguli duo latcra reliqua fun:
majora, quomodocunque aifiuupta.

T113, 1P. SIt triangulum ABC. Dico quælibet ejus duo
fig. r3. huera, nemp: AB, AC, fimul majora elle

reli uo latere BC. Producatur unum ex illis,
g 3.P1M ut A, ufque ad D, e fitque renfla AD, æqualis
" altcri lateri non produâo AB, 8c ducatur retîta
u , DE. Quoniam igîtur duo latera AB, AD ,
î yprîmi æqualîa inter fc funt, par couilruâionum, ferunt
à I, anguli ABD, ADB, æqualcs inter fez El! autem
g 9.7"»: angulo ABD, g major angulus CBD. Igz’tur 8C

angulus CBD , major erit angulo ADB. In
triangulocrgoCBD, latus CD, oppofirum majori

h19.primanguloCBD, h majuscritlatrrc BC, quodmînori
angulo CDB, opponïtur. Coin i.;îtur duo latent
AB, AC, fimul æquaiia (in: ipii CD, (fi enim
à: uaiîbus A15 , A!) , commune addatur AC,

i L’un. ont rota æqualia; nîmirum linon compofim ex
[AB, AC, 8C lima comprima «x AD, AC,)
erunt quoque lutera A13 , AC, fiznul majora la-
tere 13L). Eodcm modo dermmi’tzabïmr, quælîbct
alia duo lacera 111110le ail: reiïquo. Quarc om-
mis trianguli duo i;1ter:n-e;îquo tout majora, 8re.

.Quod demoniimuduin crut.

THEOR.



                                                                     

LIBERPRTMÙinh
a

-4ITHEOKIÆPROPoaleœ
.Si fuper trianguli une latere, ab extremi-C

tatibus duæ reflua lineæ interius confiituzæ
fuerint; hg: conflitutæ reliquis trianguli duo-
bus lateribus minores quidem erunt: , majo-
rem vero ungulum connnebunt. .

I

IN trianguîo ABC, fuper extremîtates B, 8: C, La. 17;
Iatcris 13C , intm trianguïum conltîtuantur duæ fig. 34,

3&3: lineæ BD , CD, in punâo D, concurrcnr 7 ’
tes. Dico BD, CD , fimul minores CIT: duobus
laterîbus Bl , CA, fimul; At vcro angulum
BDC, majorcm angulo BAC. Producatur enim
alter: fine-arum iuteriorum , nempe BD, ad pun-
&um E, lutais CA. Quoniam igitur in trian-
gulo BAE , duo latera BA , AE, (majora funt "d’un
latere BE, fi nddatur commune EC, a :tunt 34.11011,
BA, AC, majora, quam BE, EC. Rurfus quia
in triangule CE0, duo latera CE, ED, bmajora hmm
fun! latere CD. fi commune apponatut DE, I
r erunt CE, EB , majora , quam CD , DE. c 4.31m
Oflenfum veto jam fuit, AB, AC, majora cire, ’

uam BE, EC.’ Multo igitur majora crunt BA,
A, quam BD, CD, quad primo proponcbatur;

Prætcrea, quoniam angulus BDC, d major en: flafla.
angulo DEC, extnrnus interne; &angulusDEC,
angulo BAC, mtjor quoque en , candcm 0b
caufnm. Exit angulus-BDC, multo major angulo
BAC , quod facuudo proponcbntur. Si igîtu:
fupcr trianguH une latere, ab cxuemitatîbus, &C.
Quod cm: oltcndcndun.

PROBL3.PR0P0a2m ,m
Ex tribus mais lineis , quæ fin: tribus div

fis métis lineis æquales , triangulum confii-
sucre. Oportetw autemduas relxqua cire mat

u w D 2 jorcs



                                                                     

p Evcuors GEOMETRIÆ.
jores omnifariam fumptas: quoniam uninfcu-
Jufque alanguir duo laterg omnifariam fump-
ta relique funt majora. -

au, "z, Res lineæ rafla: datæ fin: A , B , 8c C, quæ.
fig, u, rum quælibct duæ reliqua fin: majores,
l ’ (Alias ex ipfis non poflbt conflitui triangulum,

ut confia: ex propofitionyzo. in qua oltcnfum
fun, duo quævis lacera rrianguli relique cire
majora.) oportcatque confirucrc triangulum ha-
bens tria latcra tribus datis lincis .æqualia. Ex

I afrumpta radia quavis DE , infinitæ magnitudinis
liman) a abfcindatur recru DF, æqualis reclæ A. Et ex

reliqua FE , mâta FC , æqualis rcâæ B; & ex
reliqua CE, mâta CH, æqualis rcâæ C. Deindc
centre F, intervallo vcro FD, circulus defcri-
batur DIK. hem ccmro G, illtcrvallo autem
CH, alius circulus defcribaturHlK, qui neccfl’a-
rio priorcm fccabit in punâis l, 8c K, (cum
enim duæ FD, CH, magorrs ponantur tafia
CFG ; fi ex FE , fumarur recta FL , æqunlis ipfi

. FD: 8c ex CD, mita CM, æ ualis ipfi CH,
cadet punâtum M , inter L , & . Si manique

fana, M , cadcrct in L, punétum, crient CM, FL,
143.7. hoc c0, CH, 8c FD, æqualcs même FG: Si veto
fig. I- M , cad’crcr inter G , 6c L, clic-ut cædcm duæ

FL, CM, hoc cfl, DF, CH, minorcs radin FG,
’ - , quorum utrumqnc cit contra hypor’ncfin. 1d
7.4”"- quod -cx appentis figuris apparu) ex quorum
f5 un quulibct , nimirum ex K , ducnnrur ad purifia,

F, G, redire K17, KG, fadtumquc erit triangu-
Jum FCK cuius 13mn dico æqualia elle dutis

b Unit-f. redis A, Ë, 8c C. Cum enim recéla FK, hæ-
quàlis fit reéiæ FD, 8C rcéhi A, pet coliilruéiio-

a lenîl. nem eidcm FD, æqualis, a cri: lutus PK, reçu;
A, arquais. Rurfus quia CK, æqualis cit ipn
CH, &’rc&a C ,. eidcm CH; erit quoque latus
GK, redire C, æquale: Pofitum autem fuit par
c’onliruâioncm , reliquum latus FG , reli 11a:
reâæ B , æquale. Omnia igitur tria latera F ,
FG, GK, tribus dans mais A , B, C, æanlia

.7 ’ i ’ uur.



                                                                     



                                                                     



                                                                     

,LIBERPRIMUS. f3funt. Confiituimus ergo ex tribus mais lincir,
quæ funt tribus datis rcâis liners æqualcs , man-
gulum: Quod faciendum erat.

PROBL. 9. PROPosÇgg. un;
Ad datam reétam lineam, datumque in en

punâum , dato angulo reêbhneo æqualem
angulum reélulincum conflituere. i

DAta refis fit AB , datumque in ca punâum 7’43. V.
C , 8: dams angulus D1217. Oportet igitur fi. a, -

ad rcâam AB , in punâo C, angulum confii- l
tuera æqualcm angulo E. Sumautur in mais
ED, EF, duo punas utcunque G, H, quæ
recta. CH , connectantur: Dcinde aconftituatur azurin;
triangulum CIK , habens tria latcra æqualia tri- *
bus rcâis EC CH, HE, ira ut CI , æquale fitipfi EG; 8c CK, îpfi EH; & 1K, ipfi CH.
( uod facile flet , fi CI, fumatur æqualis ipfi
E , 8c CL, ipfi EH, 8c 1M, ipfi CH. Deinde
ex cauris C, 8c I, intervallis vrro CL, 8c 1M,
circuli defctibantur fecautcs fcfc in K, &c.) Dico
angulum C, æqualem elle angulo E. Quoniam
enim duo lutera Cl , CK, æqualia fun: duobus
lateribus EC, EH, utrumquc utrique, 8c bafis
[K , bali CH, pet conilruérionem; b erit angu- b am
lus C, angulo E, æqualis. Efccimusi’gitur a’n- .
gulum ad C, æqualcm augulo E , &c. Quod,
taccrc oportebat.

THEOR. 15. PROPOS. 24. xXîV-I
d Si duo triangula duo latera duobus latteri-
bus æqualia habuerinr; utrumque unique ,
angulum. vero angulo majorem fub æqualin

, bus rcâhs lineis contentum: Et bafin bafi
majorem habebunt.

DUolateraAB, AC, trianguliABC .ætàualîafinf un. r:
duobuslatcribus,DE,DF,trianguliÔE ,utrum- fig. 3.; ’

il D 3 que



                                                                     

:4 EUCLIDIS ozoiizgruÆ.
ueutriquc, nempeAB, ipfi DE, &AC, ipfi DF;
ugulus veto A, major fit augulo EDF. Dico

Bafin BC; majorcm erre bafc EF. Adv lineam
barn.) enim DE, ad ejufqua punitum D, bconflituatur

angulus EDG, æ ualis angulo A; (cadctquc re-
cta DC, extra triangulum DEF, cum angulus
EDF , miner ponatur ungulo A) punarutque

c 3.,rimi DG, æqualis ipfi DF, c hoc en, ipfi AC. Duiïta
deindc refila EC ; cadet en, aut fupra rcéhtm EF;
aut in iplam, au: infra ipfam. Cadat primum
fupra EF , ducaturquc méta FC. Qui-a ergo

A huera AB, AC, æqualia funt latcribus DE, DG,
- . utrumquc utrique, 8c angulus A, æqualis angulo

a 4,,prïmi EDC, par conflruâioncm: d Erît bafis BC, bali
EC, æqualis. Rurfus quia duo latera DF, DC,

e Frim, inter f: funt ægualîa; e erunt angulî DFG, DGF,
f9. pan. æqualcs: El! autem angulus DCF, fmajor an-

gulo ECF. Igîrut & angulus DFC, eodem an-
gulo ECF, major erit. Quart: multo major erit
totus angulus EFC, eodem angulo ECF. ln

ni9.primi triangulo igitur EFG, a majus erit lattis EG ,
latere EF. El! autem oflcufumEC, æ ualcscffc
ipfi BC. Major igitur erit quoque B , quam
EF. A Quod cit propofitum.

Cadat deindc EC, (utin figura 4.) in ipfam E17.
b4, primi Et quia rurfus , ut prius ,tbafis EC , l2 æqualis
c gym. cl! bafi’BC: 8c EC , cmZIOl’ uam EF, erit 8c

, ’ BC, major, quam EF, quod c propoiitum.
La. y. Cadat tertio EC, infra EF, produCanturque
g, l même DF, DG , ufquc ad H, 8c I, 8c ducatur

d4,,r;mi recta FG. Erit autem rurfus , ut prius, d bafis
EC, bafi BC , æqualis. Dcindc quia duo lattera
DF, DG, æqualia funt inter fe, pcr confirmaie-

e f.primi uam, e erunt auguli CFH, FCI, infra bafin FG,
f9.prm. æqu1les: Efl autem angulus 17C! , fmajor angu-

lo FGE. Igîtur 8c mgulus GFH, eodem angulo
FCE, maior erit. Quatre multn major erit totus
augulus EFG, eodem angulo FGE- In triangu-

gI9.prx’mi Io ergo EFG, z mains erit latus EC, latere EF.
En; autcmofteufum EC, æqualclcffcipfi BC. Ma.
go: igitur erit quoqi: 83 intis, bali .«Si-

r V s l i îgitur



                                                                     

LIBERPRIMUS. 3:,-
îgitur duo triangula duo lutera duobm lateribus,
8re. Quod erat oflcndendum. ’

THEOR. 16. PROPOS. 25. Exit;
Si duo trianguia’duo latcru duobus lateri- *

bus æqualia habueriut , utrumquc utrique ,
bafin vero baii majorem: Et angulum fub ,
æquallibus mâts limois conteutum angulo ma,-
jorcm habebunt.

DUO latera AB , AC, trianguli ABC, æquaiia T18. V,
fint duobus lateribus DE, DF, trian uli fig. 6.

DEF; utrum uc utri uc, hoc cil, AB, ipfi E,
8c AC, ipfi F; Ba 1s autem BC, major fit bafc
EF. Dico angulum A, majorem cm: angulo D.
Si enim non cit angulus A, major angulo D, erit
velæqualis, vel miner. Sidicziturefreæqualîs, cum
etiam duo latcra circa A, æqualia fint duobus
circa D, utrumquc utri ne, pur Iiypothefin; acrit a 4.primi
8c bâtis BC, æqualis bai EF, quod cit abfurdum.
Ponitur enim bafis BC, me EF,-major: Si vero
angulus A , dicatur cire miner angulo D; erit,
propter æqualitatem latcrum circa illos angulos,
balis EF, b major bafe BC; quad magis cil ab- burinai
furdum, cum EF, ponatur elle minor quam BC.
Quare angulus A, cum neque poifit æqualis elfe
angulo D, neque minot erit major. Si igitur
duo triangula duo lattera uobus Iateribus æqualjia
habucriut, &c. Quod crut oitendcndum. v-

THEOR.I7.PROPOS.26. xxvi;
Si. duo triangula duos angulos duobus

Ianguhs æquales habuerinc, utrumque utrique,
unumque lattis uni lateri æquale, five quod
æqualibus adjacet angulis , feu quod uni æ-
qualium angulorum fubtcnditur z ô: reliqua,
latera reliquis lateribus æqualia , utrumque

a D 4 utri«
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unique, 85 reliquum angulum reliqua angine
æqualem habcbunt.

un n Int duo angulî B , 8: C , trianguli ABC, æ-
k. 7. uales duobus angulis E , 8c EFD, trianguli

i DEb , uter ne unique, hoc cil, B, ipfi E, 8c e
C, ipfi EF ; Sitque primo lattis BC, quod an-
guiis B, 8c C, adjacet, lateri EF, quod angulis
E, 8c EFD, adjacet, æquale. Dico, reliqua
gioque latere. AH , AC , rcliquis lateribus DE,

F, æqualia efie, utrumqsie unique, hoc cit,
AB, ipiDE, 8: AC ipfi F, en nimirum, quæ
æqualibus angulis ubteuduntur ; reliquumque
angulum A, reliquo angulo D. Si enim lattis
AB, non cf]: æquale latcri DE , fit DE, majus,

c 3.,rim2 à quo c abfcindatur rce’ta linea EC, æqualis retira:
’ lineæ AB, ducaturque recta CF. Quoniam igitur

huera AB, BC, æqualia funt luterions CE, EF,
utrumque unique , 8c anguli B, & E, æquales

(14..er cr hypothefin: d Erit angulus C, æquzilis angulo
FG. Ponitur autem angulus C, æqualis angulo

l EFD. Qunrc 8c angulus EFC, eidem annula
EFD, æqualis erit , pars toti; Quod efi abim-

e 9.10a. dum e, Non efi igitur latus AB, inæquaie lutai
DE, fed æ unie. Quamobrem, cum latcra AB,
BC, æqualia (in: larcribus ’DE, EF, utrumquc
unique, 8c anguli contenti B, 8c E , æqualts;

.4..primi a arum 8e bafes AC, DF, 8; anguli reliqui A, .
&D, æquales. Quod cit propofitum.

743 V. Sint deinde latera AB, DE, fubteudentia æqua-
h. 3. les angulos C, & EFD inter r.- æqualia. Dico

rurfus reliqua latera BC, CA, reiiquis latcribus
EF , FD, du: æqualîa, utrum ne unique, hoc
en, BC, ipfi EF, 8c CA, ipfi F ; reliquumque
angulum A, relique angulo D, æqualem, Si
enim latus BC, non cit æqualc lateri EF, fit

byprimi EF, minus: à ex quo fumatur refia EC, æqua-
lis ipfi BC , ducaturque reâa DG. Quoniam
îgitur latcra AB, BC, æqualia flint latcribus DE,
EC, urrumquc unique, 8: anguli contenti B, 8c

g "reg E , æquales , per hypothcfin; le Eric angulus C,
angulo



                                                                     

LIBERPRIMUS. n,
angulo ECD , æqualis: Ponitur autem angulus
C anguio EFD, I ualis; lgilur 8c angulus
ECD , angulo eidem F D, æquelis erit, exter-
nus internet, 8c oppofito, quod en abfurdum.
d Eft enim major. Non ergo cit latus BC, Iateri dIGW
EF , inæquale. Quocirca , nu: prias , colligetur
inititutum ex 4. propoiï hujus libri. Si duo igi-
tur triangula duos angulos duobus angulis æqua-
les habuerint, &c. Quod demonfirandum crat.

COROLLARIUM.
Sequitur ex demonflratione hujus theoremarîs , rom

etiam triangule . quand area: , e112: æqualia. Nain fi la.
rem A3 , BC , lateribus DE, EF . æqualia finr. ut olim-
fum fuit, contineantque ex hypothefi angulos æquales B.
E, ecrunt rota quoque triangule æqualia inter fe. efiiw

THEOR.18.PROPOS. 27. urt-
Si in duas métas lineas méta incidens li-

nea, alternatim angulos æquales inter fe fece-
rit: paralleiæ erunt inter le 1llæ reétæv lmeæ.

IN duas reétas AB,, CD, incidcns reâa EF, un. V.
faciat angulos alternatim ACH, DHC, inter fig. y.

fc æquales. Dico limas AB, CD, cire parallelas.
Si enim non fun: parallclæ, Cuibunt tandem, fi
producantur infinite. Si namquc non coirent
unquam , arallelæ errent , ex paralleiarum defi-
nitione. onveniant ergo ad partes B, 8c D, in.
punch I. Quoniam igitur triangulum en GIH,
(cum AB , méta continuata fit , item recta CD,
nique ad punéium 1;) 8c angulus ACH, pofitus’
en æqualis angulo DHG; erit exterqns augulus
AGH æqualis interno, 8c OppofitoDHG; quod
en ablzurdum; aquoniam eXteriaus interno majore rama
efl. Quod fi AB , CD, coire dlcamur ad partes
A, 8c C, in punéro K, erit rurfus cadem rationo
an ulus exteruus DHG , æ ualis interno 8e op-
PO t0, ACH, quod en abiurdum. Non igitur

. D ,5 coiy
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coibunt lineæ AB, CD. Quatre parallelæ erunt.
Eodem modo , fi ponantur anguli alterni BGH,
CHG, squales, demoullrabitur, linons AB, CD,
elfe parallelas. Si igitur in duas rediras lincas
refila incidens, &c. Quod erat ottendeudum.

mi," T H E o R. 19. P R o P o s. 23.

Si in duus relus limas recta. incidens
linea externum angulum interne, 8c oppofi-
to ,’ 8l ad eafdem partes , toquaient fccerit;
Aut: internos , ce ad enfilent partes duobus
métis æquulcs: Paralieia: orant inter fe ipfæ
reâæ lineæ.

La. y. N duas reïtas AB, CD, rifla incidens EF,
fi, w, faciat primo exteruum augulum EGA, æqua-

i lem angulo interne , 8c apponta ad eafdcm pat-
tes GHC. Dico reclus AB, CD, elle parallclas.
Quoniam enim angulo EGA, æqualis ponitur

"5. Mm,- angulus GHC ; 8c t’ifÏCm augulo EGA, a æqua:
b L’un, lis cil angulus HCB ; b crunt anguli alterni

GHC, HGB, æqunlcs. Quare lincæ AB, CD,
cnqfim-e parallelæ erunt. Idem ollcndctur, fi anaulus

.1 p externus EGB, æqualis pouatur interno GHD.
Deinde faciat recta EF, au ulos internes ex

cadem parte, uempc ACH, C G, duobus rcâis
æquales. Dico rurfus refilas AB, CD, cire pa-
rallelas. Quoniam enim anguli ACH, CHG,
duobus métis æquales ponuntur; Sunt autem 8:

113.1m’mi anguli ACE, AGH , aduobus métis æquales;
l Ernnt duo anguli AGH, CHG, duobus angulis

bupm’AGE, ACH, æquales à. Ablato igitur communi
i i angulo ACH, remanebit angulus ACE, exter-

nus angulo CHG , interne, 8c oppolito ad caf-
dem partes æ ualis. Quare ut jam oflenfum en,
emnt refilas A , CD , parallclæ. Idem ollende-
tur, fi duo anguli BGH, DHG, duobus métis
ponantur æquales. Si igitur in duas métas limais

* t ’ [C a



                                                                     

LIBERPRIMUS. s9
mâta incidens linea esternum angulum , arc-
Quod erar demonfirandumd

THEOR. 20. PROPOS. 29.
In paranoïas reé’tas lineas refila incidens

linea; Et alternatim angulos inter fe æquales
efficit; de externurn interne , 8L oppolito,
de ad eafdem partes æqualem; 8: internes, ’
de ad eafdem partes , duobus mais æqualcs l
facit.

IN par-allelas AB, CD, refis. incidat EF. Dico 143. y.
primum, angulos alternos AGH, DHG, inter fig. 10.,

ft- efle æquales. Si enim non fun: æquales, fit
alter, trempe ACH, major. Quoniam igitur au-
gulus ACH, major en angulo DHG, fi addatur
Acommunis angulus BGH, a criant duo AGI-I, 34,9";
BGH, majores duobus DHG , BGH: At duo
ACH, BGH, b æquales fun: duobus reâis lgi- brgçriid

. tur duo DHG, BGH , minores fun: duobus
métis. Quare cum fint interni, 8: ad eafdem ,.
partes, B, 8c D , a coibunt lineæ AB, CD, ad ci;.prau;
cas partes, quod cft abfurdum, cum ponanrur
elfe parallelæ. Non cil: igitut angulus ACH,
major angulo DHG: Sed neque mînor. Eudem
enim ratione oficnderetur , rectas Coire ad partes
A, de C. Igitur æqualcs erunt anguli , alterni .
ACH, DHG. Ea emque, cit ratio de. angulis
alteruis BGH CHG. , a ’i Dicoï’ecuudo, angulum externum AGE,.8!

ualem cire interne, 8c ad eafdem partes oppofito
HG. uoniam enim angulo BGH, arquais cit. . .4 .

alternus HG; ut oftenfum en; &eidem BGH; a .
d argalis citai: V lus ACE. Erunt anguli ACE, hymni-
CH , e inter- e quoque æ unies. Eodem mode e un»
demonfirabitur, engainai GE , æqualcm cire
meule DHG:- .« v ’ ’- * t

Dico tertio , amnios. internas ad cardera P3?
m s ACH, CHG , æqualcs elle duobus "QCÏŒ.

’ uo-
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Quoniam enim oflenfum fait, angulum cxtcrnum

I AGE, æqualem cire angulo CHE , interne; li
a sprat. addatur communis AGI-I, a arum duo AGE,

AGH, duobus CHG, AGH æqualcs : Srd duouam AGE , .AGH, bæqualcs fun: duobus métis.
Igîtur 8c duo anguli CHG , AGI-I, æqualcs
duobus mais emnt. Eodcm mode anguli BGH,
DHG, duobus erunt reéïis æqualcs. ln paralla-
las ergo tecks limans rcc’h incidens linea, 8c al-
acrnatim augulos , &c. Quod crac demonltnn-

nm.

.m THEOKzLPROPO&p.
Quæ eidem reâæ lincæ peu-allah: 8: inter

I fc fun: parallclæ.
1m [6635 AB, CD, cidem rcâæ EF, parallclæ.

fig. l... . Dico 8c ipfas AB, CD, 6112: inter fa parafie-

x

.

las. Quoniam enim omnes hæ lincæ in eodem
ponuntureflc plane , (Namîn propof. 9. undccimi
libri agctur de lincis in dîvcrfis planîs) dué’ta rcc’ta

I GH, focabît 0mncs , nimirum AB, in l; CD,
in K; 8c EF, in L. Quia igîtur AB, pouitur

cum parallcla ipfi EF, cotit anggîus AIL, allcrno
.   PLI, æqualis. Rurlus quia (,D , onirur etiam
dznrbm- parallela iplî EF , dcrit angulus K1, cidcm

angulo PLI, ncmpe internus externe , vcl onc:-
nus interne, æqualîu Quare anguli AIL, DKI,

e hymne æqualcs inter fa quoque crunt. Cum igitur
fzîpM fiat alternî, fcrunt même AB, CD, parallelæ

inter fc. guæ igitur eidem redan lineæ parallelæ,
8c inter fa un: parallelæ. Quod demonltrandum
crat.

xfiIPROBLIQPROP033L
. A Date pun&o , data: reéÏæ ’lineæ pa-
..   rallclam reêtam lineam ducere.

un". EXBëunËto A, ducenda a: fine: annela lineæ
f0 la - . ’Duèatur ex A , ad B , lima AD,

I L tu:



                                                                     



                                                                     



                                                                     

LIBERPRI’MUS. 63
utcumque, faciens angulum quemcun, ne ADB;
Cui ad A, :æquâlis conflituatur E D. Dico 033M
reEtam EA , extenfam ad F, quantumlibct, pa-
rallclam cm: ipfi BC.’ Cum enim anguli airerai
ADB, DAE, æ ualcs (in: , pet conflruûioncm,
f Erunt rcétæ B , EF, parallelæ. A date igiturfnw
punEto, datæ reéïæ lineæ, &c. Quod en: fa-
ciendum.

THEOR. 22. PROPOS. 32. au;
Cujufcunque trianguli une latere produ&o:

Externus angulus duobus internis , 6: oppo-
fitis en; æqualis. En trianguli tres interni
anguli duobus fun: métis æqualcs.

Roducatur in trianguio ABC , latus BC ad La. i
P D’ Dico primo , angulum cxternum ACD, fig. Pr;
æqunlem cire duobus internis, 8c oppofiris fimul ’ -”
A, 8; B. b Ducatur enim ex C, linca CE, a- 531M
ranch reflet: AB. Quoniam igitur méta AC,
incîdît in parallclas AB, CE, a crunt anguli al- "9mm
terni A, 8c ACE, æqunlcs. Rurfus , quia méta
Bi) , in cafdem parahclns incidit , 6 erit angulus hmw
cXtcrnus DCF, æquaiis interne Bi Additis igitur ,
æquahbus ACE, & A, itidem æqualibus ECD,
8c B. c fic: lotus ACD, (qui ex duobus DCE; c MM
ACE , compon’tur) duobus A, 8c B, fimul æ-
quri’s. Quod cf: propofirum. * ’

Dico lecundo , ms angulos internas ejufdem
trianguli A , B, 8: ACH, duobus cire métis æ-
qualcs. Cum enim cxu-rnus angulus ACD, ut
oflcnfum fuit , æqualis fit duobus internîs A, 8c
B ; fi addatur commuais ACB, derunt duo an- d mm;
guli ACD, ACE, æquales tribus A, Bi, 8c
ACE: Sed duo ACD, ACE, ç æquales funt "sprint
duobus reétis. I itur 8: tres interni A, B, ACE,

’ duobus fun: .rc tis æquales. Quart cu’ufcunquc
t’riaugulî une latere produéïo, &c. èuod en: 1
damonfirandum. i

i 80H0-
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’ s c H i0 L I ’U M.

- 0mm: anguli figura "(minon cujufrlir, qui"
[un bi: to: rem: onguli: , dempti: quatuor , quo:

tontine: bien, [en ongulor. 1 i
1. a. x? à; Hac efl , unguis tujmbbe: trmnguh «gnole: fun:

11.6.1
A

J tribu: "élit, demptir quatuor , mmpe dubia
’ raflât. [la etiam angin fleur: continenti: 2.0 latere

æqxi’valebunt bi: 2.0. anguli: nazi: mina quatuor,
nimba»: 36. "51’: argalis , Ho. Demonflratio
autem buju: rei tali: (fi. Si à quam) purifia d,
intra figurant oflampto ad omne: angulo: B, C, D,
9:13, C, D, E, 11:13. C,D, E, F, "8311)":
AD, AB, AC. m1118 , 11C, AD, AE, ml
AB, AC, AD, JE, IIF, ducanmr, ejfirimtur to:
triangule, quo! laura, angulol-be figura ipfiz tontiner.

Cam tgmrr migroit cujufcunque vtrxangnli squale;
fint duobrl: reéîir, "Il"! omne: ouguli illomm trian-
galorum zonale: bi: lot rugi: , quo: laiera figura»:
ambitus. A: augnli eundem triangularum rira;
faufila»: A, intra figurant aflumptum tonfiflemer non
pertinent ad on ulo: figure reéîilineæ propofitæ, un
ronflai, Quart z hi anferautur, orant reliqni triom-
gulnum anguli oonjiitaente: angulor figuræ propojme,
bi: quoque tu; 7067i! tquale: , dempzis illi: cira:

’ Tprméïmo: Â, aflumptum confiitutir, qua: bilera, W!
avgulo: comme: figura. Sunt autem 0mm: illi arr-
guli, quoique: fini, (iræ diffa»: panda»: A, ori-
flcnte: æqtmIeJ 4. refli: tanthmmodo , a: tollegzmzzs
(x propof. 15’. anmobrem anguli czfjufque figue
b5: tot reflis fun: æquzzler. (2111.1113 quatuor , 11mn: rpfiz
figura cantine: 47131110; , [en jutera, quad ejl propa-

Imm. . .COROLLARIUiVLI.
. Ex haè propoiîigvz I colligirur , très anèulos cujusiibet

trianguli fir’nul .fumpios arquait-:5111": tribus angulis cujufg
au: Alterius rmnguli (mut rompus: (kl-omit) tain mi

’ un,
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ms; quam hi g æquaies fun: duobus angulis rcâia. 831M
Unde fi duo anguli unius triangul’i fuerint a un!" duo- «Ni ’ï
bus angulis alterius trial: uii , erit a: reliqua: il in: reliqua
hujus æqualis, æquiangn que. arum ipfa triangula.

COROLLARIUM.II;
Conflat etiam , in omni trianguio Ifofirele , cujus un: ’ 1 - "

guius lat’eribus æqualibus comprehenfut "Étui fuerit .
uemlibet reliquorum «elfe Emirtâum. VNIm reliqui duo

hmul cor.ficiunt unum reâum b cum omnes tu: fin! [131W
æqualès duobus mais: 8: renias flic .ponarur naos. (En:
icum duo Txîiiqui inter le fin! æquales, erit quilibct eo- thym
rum fcmireâus. .At vero fi anguius æqualibus luteribus i I
contenms fuerit obtufus , quemlibet alîorum elfe fcmireéto
minorom. Reliqui enim duo fimui minores erunt’ uno
uam, &c. Si «ionique diffus menins extiterit acutua, 4
utrumque reliquorum majorem nife feinirr’él’o. Œoniam " ” r
niiqui duo fimul majores erunt and «au, 8m.

COROLLA’Krqu.IIr."
Perfpicuum quoque tif .. qu:ml;is anuulum trianguiî

æquiiatcri cfl’e fluas renias panés uniùs’ real, val reniai:

pattern duorum rcérnrum. Duo enim anguli reêi,
icËuibus æquales font ms anguli trianguli æquilateri, di- tatou
viè in (res angulos , faciunt duàs reniai partes unit» "3""ï’

r: r. -COROLLARIUM.IV.
* Liqwt etiam . fi ab uno anpuio rrianguii équilaterî
perpmdicularis ad lotus nppofirum ducatur. œnüirui duo
triangula (calma , quorum urumquodque hlbel’ nanar I .5.
unguium re&um pinne perpçndicularem; aliumiduu y,
renias partes lituus reâi . illum fcilicct, qui cf! a: angu- a
lus trianEuiî æquilatsri 5 reliquum, deniquç’ «mon: partent

uniusrreëti. ’ * i v v .
1

l .

. p.;.-1. nxu
TI-ŒOR.’

[àn y
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HTHEOR. 23. PROPOS. 33.
ReËtæ .lineæ, quæ æquales , ô: parallelas

lincas ad gîtes eafdem conjungunt; Et ipfæ
æquales,. parallelæ funt. u

un. VI. SInt reâæ lineæ AB, CD, æqualcs, 8: pat-alle-
fl,3, v læ; Ilgfas autem conjungant ad eafdem partes

reâæ A , BC. Dico AD, BC, æquales quo-
I ue erre, 8c parallelas. Ducatur enim refit: AC.
filigoniam igitur AC, incidit in parallclas AB,

359W C , d arum anguli airerai BAC, DCA, æqua-
les. Quarc cum duo lutera BA, AC, trial] li
BAC, æ uaiia fint duobus latcribus CD, A,
trianguli DA, utrum e utrique , 8c anguli

. 52,5"; quoque diâis iateribus rnclufi æqualcs ; a crunt
bafcs BC AD, æquales, 8: anguius ACB, an-
guio DAC, æquaiis. Cum igitur hi anguli fuit

burg..." alterni inter rediras AD, BC, l; clunt AD, BC,
patauds: : Probatum autem jam fuit, eaidem cfle
æqualcs. Reâæ cr o lineæ , quæ æquaies, 8c
parallelas lineam, c. Quod en: dçmonfirau-
dum.

in": .THEOR. 24. PROPOS. ’34.
Paraileiogrammorum fpatiorum æquaiia (un:

inter fe , quæ ex adverfo & lutera, 6c an-
guli; arque illa bifariam fecat diameter.

. L It paraliclogrammum ABCD unie. dcfinivi-
Kg, S mus dcfinitione 3;. Dico latërâloppofita AB,

DC , inter fe elfe æqualia, nec non latera oppo-
fita AD, BC. Item angulos oppofitos B, & D,
æquales inter fa elfe ; nec non 8c angulos oppo-
litos DAB, 8c DCB : Denique duâa diamctro
AC , parallclogrammum ipfum bifarium feearî.

gnpàoiCum enim AB, DC, En; parallelæ,’ c crunt an-

.. 51m
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guli alterni BAC , DCA, æquales. Rurfu: quia
AD , BC , funt parallclæ, derunt 8e anguli 31-.
terni BCA, DAC, æqualcs. Itaque cum anguli
BAC, BCA trianguli ABC , æquales fint duo-
bus angulis DCA, DAC , trian uli ADC, mer-
que unique, 8c latus AC, di is angulis adja-
cent, commune utrique trian ulo ; e erit reéta
AB , æqualis. oppoiitæ rcéiæ , 8c recta BC,
oppofitæ reâæ AD, quad cit primum. .Erit rur-
fus eadem de caufa angulus B, angulo D æ-

ualis. Et quia fi æqualibus angulis BAC)
. CA, addantur mygales anguli BAC, BCA,
toti quo ne anguli AD , BCD, 4 fiunt æqua-
les; con a: feeundum, angulos nrmirum oppofi-
to: cire æquaics. Quoniam vero duo laura
AB , BC trianguli ABC, æqualia funt duobus
latcribus CD , DA , trianguli CDA, utrumque
unique 8: angulus B , angulo D, æ ualis, ut
jam cliendimus; b erunt triangula AB 5 CDA,
æquaiin ,,.idcoq:1e parallelogrammum "ABCD,
divifum erit bifariam à diametro AC, quad tertio
loco proponcbatur. Parallelogrammorum igitur
fpatiorum æqualia fun: inter fc, quæ ex adverfo,
&c, Quod oüenicndum crat.

THEOR. 25. PROPOS. 35.
Parallelogramma filpCl’ eadem bafi, 6c in

eifdcm paraliciis confiituta, inter fe fun: æ-
quaiia.

INter duos pataudes AB, CD, fuper bafi CD,
v exiflant duo paraliclogramma CDEA, CDBF.

(Dicuntur autem pariilclogramma in eifdem cire
parallciis, quando duo lutera oppofita partes funt
Ërallclarum , ut in exemple propofito cernitur.)

ico ipfa parallelogramma inter Il: cire æqualîa,
non quoad angulos 8c lattera; fcd quoad arum,

51:ng
.’.

e fifi"? V-

n in?"

b, 4 Mi

’ au; .1

7’48. 1l;

fl- h

’feu capacitatem. Cadet enim primo punâum F,
inter A, 8c E. Quoniam igitur in pataude»

’ E gramme



                                                                     

66 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
034er rammo CDEA , rcâa AE, a æqualis cit recta

. . ID, oppofitæ, 8c eidcm CD, æqualis cit FB,
in parallelogrnmmo CDBF , oppofita; Erunt

55"", AE , b FB, inter fe æquales. Dempta igitur
c ;,,,,,., communi FE , t remanebit AF ipli EB, requa-
d;4,primi lis; d Bit autem 8c AC, ipfi E0, oppofitæ æ-
019.9")!!! ualis in parailelogrammo CDEA; e 8c angulus
formai ED , angulo FAC, externus interno. fQuare

triangulum FAÇ; trianguio BED , æqunle erit.
gz.prn. Addito igitur communi tromperie CDEF, g flet

totum parallclogrammum CDEA, toti pamllelo-’
gramme CDBF, æquale. Quod cit propoiitum.

7.1",". Cadat fecundo punâum F, in punâum E.
à. f. Dico rurfus, parallelognmma CDEA, CDBE,

æ ualin cire. Erunt enim , ut prius, rcc’tæ AE,
.E , æ uaies, nec non 8c unguli BED, EAC;

,5 44"." et uc a eo b trianguln, EAC , BED, æqualia.
* 34’". A dito igitur communi triangulo CDE , z fient
i . paralleiogramma CDEA, CDBE, æquaiia.
1348.34. Cadut. tertio punétum F , ultra E, ira ut rcfla

fig. 6. CF fccet reâam DE, in G. Quoniam igitur, ut
prius, reâæ AE, FB, funt æquulcs; li commun

k tout» nis addatur EF; k erit ton AF, toti E8, æqua-
.lis, nec non 8c unguii BED, FAC, æqualcs

l 4..pn’m1 erunt ; arque adeo ltrianguium FAC , trianghlo
ED , æquaie. Ablato ergo communi triangulo

EGF , ’m remancbit trapczium AEGC , trapezio
FGDB, æquale. Quocirca addito communi tri-
anquio CDG , flet rorum parallclogrammum
CDEA, toti parailelogrnmmo CUBE, æqunlc.
Parallclogrammn igitur fupcr eodem bufi, & in
eifdc’m parallelis conliîtuta, inter fr: funt æquo.-
lia. Quod erat demonlirandum. .

un. THEOR. 26. PROPOS. 36.
Paiuileiogramma fuper æqualibus bafibus,’

6c in cifdcm parallelis confiituta; inter fe

funt æqualia. - .143421, SInt duo parallèiogramma ACEF , GHDB ,
. . f u les baths CE HD inter eafdemfi: 7. uper æq a 2 .7 Fatal.
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paraiielas AB, CD. Dico ca die æqunlia. Con-
neôzantur enim extremu rcétzrum CE , GIS, ad,
eafdcm partes lineis. mais CG, ÈB. Quoniam
igitur recta CE , æqualis pouitur n82: BD, 8c
eidcm HD o æqunlis (il GB, in rurallciogram- gemma
me GHDB , oppofita; crunt CE, GB, p æqna- p 1.1"",
les inter f0: Sunt autem 8c paraliclæ, pcr.hypo-
thefin. Quare 8c CG, EB, ipfas corijungcmes,
q pafallelæ crunr, se æqunlcs , idecquc CEEG, q33JflM
parallelogrammum erit. Itaquc cum paraildo-
grammn ACEF, GCEB, fint inter cufdun paral-
lclas , 8c fupcr eundem bnfin CE, r erit paralle- 1’35’le
logrammum ACEF, parailelogrammo GCEB ,
æ unie. Rurfus quia parallclogranima GCEB,
G B, funt inter eafdcm paralieîns, 8c friper
eundem bafin GB, reritquoqueparallciogrummum s3;.;rimi
GHDB, eidem parallaiogrammo GCEB, æquaie. A
Quare 8c parallelogramma ACEF, GHDB , zin- t x pour.
ter fe æqualiu erunt. Paraiiclogramma igîtur
fuper æquaiibus balibus , 8c in ciment paraiielis
conflituta, &c. Quod oflendendum crat.

T H E O R. 27. P R O P O S. 37. xxxriî.
Triunguia fupcr calent bafi confirma , Ô:

in crfdcm par-niions, inter fe [ont æquaha.

1Ntcr paranoïas AB , CD, 8c fuper bafin CD, 713 VI-
fint cqnfiituta duo trianguler ACD , LCD. fs- 8-

(Dicitur autem trianguium inttr durs eiïe paralit-
ias conflitutum , quando bafis cit pars nuits, 8c
angulus oppofitus nitcram attingit.) Dico ta trio
unguis: clic æqunlia. Pcr D , enim 1 c’uczmr i;I.î7-I”’Ii
DE, paraiiela retins AC, 8c DF, pommela nôs:
BC. Æ Erunt igitur paraiieiogramma ACIE,k35j71’mi
BCDF, æqualia. Sunt enîm friper cardan bailli,
CD, 8c inter carde-m parailelas. St iorun dï- , ,
mîdia funt trianguia ACD, BCD; lqucd AD, l 34.9"")!
BD diametri bifariam feccnt paralldcgrrn na
ACDE, BCDF. lgitur .8: trianguia ACD,
BCD , m-æqualia erunt. Trianguia igitur Ju-m7.;m;

E z 1er
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au eadem bafi , 8re. Quod erat demonfiran;

un.

nuira. THEOR. 28. PROPOS. 38.
Trian ula friper æquaiibus bafibus Confli-

tuta ,I m ,elfdem paraiieiis , inter fa funt

æquaha. nT118- VL INter paralleias AB , CD, 8c fupcr æquaies ba-
fib 9-. , fes CE , FD , fint confiituta trinngula ACE,
xSI’Pr’m BFD. Dico ipfa cire æqualia. x Ducatur enim

EC, parailcla ipfi AC, 8e DH, ipfi BF: Emm-
Y36P’imf que yparallelogramma ACEG, BFDH, æqualia.,
134.?"W Cum igitur horum z dirnidia fin: triangule. ACE,
* 74mm BFD; aerunt hæc inter fc æquaiia. Triangula

ergo fuper æqualibus baiibus, &c. Quod crat
oflendendum.

xxxix. THE OR. 29. PROPOS. 39.
Triangula æquciiia imper eadem bafi , 8:

ad eufdem partes confirma; (5c m erfdem
fuma paraliehs.

748 VI. Int duo trianguia æquaiia, ABC, DBC, fuper
fig. Io. candeur bafin BC, 8e ad cafdcm partes. Dico

ipfa Lire ,intcr cafdcm parallcins conflitutn, hoc
cit, mâtant dudam AD, pamllclam flic ipfi BC.

a;x.primx Si enim non et! , a ducatur ex A, pommela ipfi
BC , quæ vel cadet fupra AD, vel infra. Cadat
primum fupra, quah’s dt AE, cocat ne cum BD,
protraéta in E , 8e ducarur recta E . Quoniam

1’31"13?!” igitur parallelæ funt AE , BC , à erit triangule
ABC, trigngulum EBC , æquale: En autem pet

I hypothefin, triangulum quoque DBC , æquale
c r.pm. cidem trian ulo ABC. Ignur r erunt. trian ula

DBC, EB I æqualia, pars 8c rorum, quo cit
abfurdum. duod fi parallela duæ pet A, cador
infra AD, quaiis cit AF ; ,duâa recta FC, erdunt

’ ca cm
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cadem ratiocination triangule. BFC BDC , æ-
qualia, Bars 8e totum ; quod’ ci! abfirrdum. Erit
igitur A , parallelaipfi BC. Quatre triangula æ-
qualia fuper eadem bali, &c. Quod oflendendum erat.

THEORngROPOS4o1mn
Triangnla æqualia fuper æqualibns bafibus,

& ad eafdem partes conflituta, de in eifdem
funt parallelis.

SInt duo triangula æqualia ABC, DEF, fuper un. V1.
bafes æquales BC , EF, (quæ in eodem recta fig. ,1 1..

linea collocentur,) 8e ad oafdem partes conflituta.
Dico ca elfe in eildem parallelis, hoc cit, rcâam
ex A , ad D dué’tam parallelam die reflet EF.
Si enim non e , cadet parallela ipfi BF, pet A,
duâa vel fupra AD, Vel infra. Cadat primum
fupra, coentquc cum ED, produéta in G, 8c
ducatur reâa GF. Quoniam igitnr parallelæ iunt
AGI BF, i erit triangulum EFG , triangulo i38-prinî

C, æquale: Ponitur autem 8e triangulum.
DEF, ci cm triangulo ABC , æquale. Igitur
k triangula DEF GEF, æqualia erunt, pars & k erm.
rorum. Quod c abfurdum. Quod fi parallela
du&a pet A, Cadet infra AD, qualis cil, AH;
duâa reâa HF, erunt endem argumentatione tri-
angula HEP, DEF , æqualia, pars 8c totum,
guet! cit abfurdum. Efi 1giturAD, parallela ipii

F. uare trian la æ ualia fuper æqualibus bit-i
fibus, c. Quo ara: cmonfirandum.

THEORgLPROPOa4L m
, Si parallelogrammum cum triangule cant
dem bafin habuerit; in eifdemque fuerit pa-
rallelis , duplum erit parallelogrammum ipfius

trianguli. Hther arallelas AB , CD, 8c fuper bafin CD, 7.48.17.
con ituantur parallelogrammum ACDE , &fit. "a

E 3 trian-
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triangulum BCD. Dico parallelogrammum un:
(ï! lum trianguli BCD. Duâa enim diametro

. , ’mi , in parallelogrammo erunt a trian ula
Un ACD, BCD, æqunlia; Ai parallclogramrgum

bgeprbni’ACDE, duplum cil trianguli ACD; Il quod
triangula ACD, ADE, æ ualin quoque inter fe

g 6.9.4.». fint. Igitur 8c trianguli CD , c duplum erit
idem parallelogmmmum ACDE. Quamobrem,
fi parallclogrammum cum triangulo, &c. Quod
crut demoniimndum.

SCHOLIUM.
* Idem [me theorema Euclidir demm rari otcfl eo-

I. dein modr; , fi paralltlogrammum , jà; trêatflgllltmt
æquo!" babanint 60j?! , (si non eandem,fuermtque
in tif-dent parallrlir , un remix in parallelogmmmo
ACDE, (25’ triangnlo BFG, quorum barn CD ,
FG , tonale: film. Dufla enim diametro 140.5"

E38 1mm; parallelogrammo , g "fait triozçpila" AC D , BFG ,
n æquælia. Cam ifitIlr parat’lclogrammum ÂCDEs

hsçffiyd duplum fit trianguli ACD: h quad diameter AB.,
i 5. "un [un parallelngrammflm ACDE , bifariam : i en:
i quoque idem trianguli BFG , duplum. .Eadem ra-

tion: fi koff: FG, duplimrezur, 69° refit: fid B,
dunremr, fierez zriangulum parallelogrammo .1qu ,

maniant triangulum bot (je: duplum etiam trianguli
FG, 65:.

a... PROBL. 11. PROPOS. 42.;
Dato triangulo æquale parallelogrammum

continuer: in dato angulo reétilmeo.

un. il. DAtum triangulum fit ABC, 8e dams angulut
fg. I4» re&ilineus D. Oportct igitur conflîtuere

parallelogrammum æquale triangulo ABC, ha-
bens angulum æqualem angulo D. Dividatur

"opina latus unum trianguli , nempe BC, a bifariam in
b:3.prmi E , de à fiat angulus CEP , æqualis angulo D, .

; pro ut
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pro ut liber, hoc et! , fiVe angulus CEP, vergat
ad partes C, five ad partes B, pro ut margis vide- A
bitur expedire. Ducatur item pet -A , c reéta AP, giflant
parallela ipfi BC , quæ fccct EF, in F. Ruri’us ’
pet C, vel B, ducatur ipfi EF, parallela CG,
occurrens recta: AF , produâæ in G , Eritque in
angulo CEP, qui dam angulo reâilineo D,
faâus cit æqualis, conflitutum parallelogrammum
CEFG , quod dico efle æquale triangule ABC. Z,
me: enim reéta EA, quoniam parallelogram- .
mum CEFG , d duplum cit trian uli AEC, 8c d4r.primî
triangulum ABC , duplum eju dem trianguli

. AEC, e uod trian ula AEC, ABE, fuper æ-egsæn’mg
uales ba es EC, E , 8c in eifdem parallelis, » -
rnt æqualia. Etunt parallelogrammum CEFG,

8c triangulum ABC , i f æqualia inter fc. Cum f 5, Pu",
igitur angulus CEP, faâus fit æqualis angulo D, . L s
confiat propofitum. Quocirca dato triangulo
æquale parallelogrammum conflituimus in data .
angulo reâilinco. Quod crut faciendum.

THEOR. 32. PROPOS. 43. un.
O

In 0mm parallelogrammo complemcnta
eorum , quæ circa diametrum funt parallelo-
grammorum, Inter fe funt æqualia.

IN parallelogrammo ABCD, fint circa diame- 143 V":
trum AC, parallelogramma AEGH, CFGI,IÎS- 1-

3: complementa DFGH, EBIG, ut in 36. defin.
diximus. Dico complementa hæc inter le elfe
æqualia. Cum a enim triangula ABC , CDA, HUTW
æqualia fint; ltemque triangula AEG , GHA;
fi hæc ab illis demantur, l: remancbunt trapezia b tyran:
CBEG, CDHG, æqualia: r Sunt autem 8c trian- germai
gula CGI, CGF, æqualia. Quare fi detrabantur °
ex trapeziis , d remanebunt æqualia complementa d ppm: i
DPGH, EBIG. In omni igitur parafielôgram-
m0 , complemeuta 8re. Quod oitendendum
erat. .

E4 Perte-4
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1M. PROBL, n. PROPOS. 44.
Ad datam recïhm lineam , dam triangule

æquale parallelogrammum applicare in data
angulo reéhlmeo. .

Ath re&a lima fit A , datum triangulum B,
gara D 8c dams angulus reûilincus C. Oportct

îgîtu’r commuer: parallelogmmmum æqualc tri-
nngulo B, angulum habcns æqualcm angulo C, r

4 8c unum latu: æqualc reâæ A. Confiituatur tri:
alpin: angulo B , aæqualc parallelogrammum DEFG,

- habens angulum EFG, angulo C, æqualem,
producaturque GF , ad H, ut PH, fit æqualîs

b;i.pini reâæ A, 8c pet H, b ducatur HI, parallcla ipfi
  FE, occurrcns DE, produâæ in I. Extendatur  

. deindc ex I, par F diametcr IF, occurrens rcfiæ
qu’à-i DG, produâæ in ; 8c r par K, ducatur KL,

parallela ipfi GH, fecans 1H protrnâam in L,
  producaturclue EF , ad M; Êîco parallcloË-am-

mum LMbH, elfe id, quad quærîtur. aber
enim Iatus FH , æquale datæ méta: A, 8C angli-

au;m; mm HFM, angulo dato C , æqualem, d cum
angulus HEM, æqualis fit angulo EFG , qui
faëtus en: æ uam angulo Ç: Denîque pataude-

«urbi grammum L FH, æquale éütriangulo B, ecum
I æqualc fit complcmcnto DEFG, quod faéîum

en æqualc triangulo B. Ad datam xgitur reâam
làncam dato triangule , ôte. Quod erat faden-

Un].

PROBL. 13. PJROPVO S. 45.
, , Ad dazam reEtam lineam , date ’re&îlîneo

æquale parallelogrammum confhtuerc , m
data angulo reëhlmeo. 4

148.!". Uamvîs Euclides proponat hoc problem: ab-
fig. 3, (blute , non adfiringcndo nos ad certam ali-

quam



                                                                     



                                                                     



                                                                     

’LIBERPRIMUS. .1,
quam rcaam lineam datam, ut in præcedentî
propof. 44. fccerat; tamen quia in flaquentîbus
frequenter ufurpatur in data refit: lima, placuit
ipfum proponore una cum data méta linca. Si:
ergo rcéta data EF , reâîlîneum ABC, 8: datas
an ulus D. Oportct îgîtur conflruere ad daigna
rcânm EF , parallcbgrammum uale reâilîneo
ABC, quod babas; angulum saqua. cm 2111;;qu D.
Refolvatur rcâîlineum in triangula A , B, 8c C.
Deinde triangulo A, a æquale parallelogrammum mpfl
conltîtuatur EFGH , fupcr rcâamEF, habens 111-,
ulum F, angulo D, æqualem. Item fuptt re- * æ. .
am CH, parallclogrammum GHIK, æquale

trîan ulo B, habens angulum G, æqualcm angu-
lo Item fupet reétam 1K, parallelogmmmum
IKLM, æqualc trian ulo C, habens angulum K,
æqualcm angulo D ; t fic deînceps proccdatur,
fi plura fuerint triangula in dato reflilïnco: fa-
âumque erit, quod jubctur. Nam trin par-melo-
gramma conl’trufla, quæ quidem æqunlin fun;
rcc’tîlîneo dato ABC, conficiunt totum unum pa-
rallelogrammum ,- uod fic demonüratur. Duo ’ . .
anguli EFG, HG , binter fe funt æquales,b figura;
cum marque jæqualis fit angulo D. Addiro igi-
tut communi angulo FGH , crunt duo anguli
EFG , FGH , cqui duobus redis æquîvalcnt, (:ng
dæqualcs duobus angulîs HGK, FGH; 1dco uchi d a. prou.
anguli duobus etiam rcâis æquales enim. eèuzreexçpmi
FG, CK, unam reâam lineam efficient. Endem I
ratîone oflendemus, EH, HI, unam reflam fine;
am cfiîccre , propterea uod duo angulî EHG, .
HXK , æqualcs inter fe un: , (f cum (in: a: ua- furia-
les oppofitîs au ulîs æ ualîbus.EFG , HG .) A . .
gôc duo angulî 1K, HG duobus, fun: mais zanni-P
æquales. &c. Cum iritur EÎ, FK, fin: paralle- .
jæ; l: Item ne EF , K, quodv attaque patelle];th
fi: reâæ G; Parallclogrammum erit EFKI,
Eodem modo demonfirabitur, parallelogrammum
IKLM , adiunâum parallelogrammo .EFKI
conltîtuere totum unum parallelogtammum EF 1.fo
A4 damna ergo uam lineam EF,. duo maili-

. l
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nec ABC conflîtuîmus æquale parallelogram-
mum EFL , habens’angulum F, æqunlem an- D
gulo D, data. Quod en: efiiciendum.

S C H 0 L I U M.
1 Dali: dauba: reflilinei: incqualibm , artef-

fum majori: fitpm mina: inquirere.

f4]. P". "V Si»! data "affina 11 , (9’ B, fitque A, majur.
h. 4. « yorttt agit!" indagua, que: magnitudine reflilinmm

’ lu, " , fument. reflilineum B , îFiat parallelagrammum
’ CD F , in quarunque angula D. aquavit majori
. reâilimo A En fuptr 71614me D, parallelogrnm-

mû»: CDG". in eodem mygale D, tipule reliilinee
miam B. Quoniam igiturparallelvgrammum C D EF,
fuyard: parallelagrammum C BGH, parallelogrammo
’EFHG , fupemliit quoque figura A, figura»; B.
eodem paraIlelugrammo EFHG. Quod propufi-

tu»). Dlfl.:,g,PROBL..x4. PROPOS. 46.
Î A Data rafla lima quadratum defcribcre.

* y, ’ lt data refila AB fuper uam nporteat
17;: si; 1’ quadramm defcribêrc. Ex qA , 8c B ,
amphis: a educantur AD, BC, perpendicularcs ad AB,

.fintque ipfi AB , æquales , 8: conneâatur reéh
CD. Dico ABCD, en: uadratum. Cum enim

"ng angulî A, 8c B, fiat r î, b erunt AD, 13C ,
e ’ ’ parallelæ: Sunt autem 8c æquales quod utraque

cnmi æqualîs fit ipfi AB; Igîtur :8: A’B, DC, paral-
" D lelæ fun: a: æquales: 8: ideo parallelo rammum

U ’ xet! ABCD, in quo, cum AD, DC,. , æqua-
’ les fin: îpfi AB, omnes quttuorlineæ æquales exi-
. e flunt; [unt autem 8c omnes quatuor angulî rcâî,

g;4.pri1d hum C, 8c D, dæquales (in: op ofitis métis A,
e 8c B. nadratum igîtur cil A CD, ex definî-

fione; c proinde à data reâa linea quadratum
aefcrîpfimus» Quod facîendum erata ,

e k - THEOR.



                                                                     

Cfi-.. l .zw-n ".4 .

1,1321: PRIMUS. H7,
THEOR. 33. PR0.Pos.’;47.’,.u,g,

In reëkangulis triangulis, quadratum, quod
à latere re&um anguium fubtendente defcribiù
tur , æquale en: Cie, quæ à ,lateribus reâum
angulum continentibus defcribuntur , quaf
drzitis.

N trian ulo ABC , anguïus BAC fit re- .1 élus Êdefcribamurque fuper AB,, AC ,
BC , quadrata ABFG , ACHl , BCDE- Dico "W
uadratum BCDE , defcriptum fupcr latus i

,ÈC, quod angulo reâo opponitur, æquale cire
duobus quadratis ABF G , ACHI , quæ fuper
alia duo lama fun: defcripta, five hæc duo la:
tera æqualia (in: , five inæqualia. Ducatur enim
refila AK, bparaliela ipfi BE, vel ipfi CD fe- 1392W
caus BC , in L , 8: jungantur reâæ AD, AE, i -
CF, BH. Et quia duo auguli BAC, BAG, fun:
reétî , c enim reâæ GA , AC, una linca méta; Vençpfl
eodcmque modo 1A, AB, una refta linea erunt.
Rurfus quia anguli ABF ,’ CBE , film æquales,
cum fin: reâi, fi addatur- communis. anguille
.ABC , dfict totus angulus CBF, toti an ulode i
ABE, æqualis; fimiliterque mais angulus B H, l
toti angulo ACD. uoniam igitur duo lacera
AB, RE; trianguli A E , æ ualia flint duobus
latcribusiFB, BC, trianguli F C , utrumque u-
trique, ut confia: ex.dcfinitione quadrati: Sunt
autem 8: anguli ABE, F BC , contenti hifcc late- 4
ribus æ uales, ut ofiendimus; :Erunt triangula gçng
ABE, BC, æqualia. El! autem quadratum,
feu parallelogrammum ABFG, fduplum trianguli fg.p!
FBC, cum (in: inter parallelas BF, CG, & ’
fuper eundem bafin BF : Et parallelogrammum
BEKL , duplum trianguli ABE, uod (in: inter: ’
parallclas BE, AK, 8: fupet eau cm butin BE. .2 . ,
Quai-e g æquaha erunt undratum ABFG, 8: par 85.15.: ,
,nllelogrammum BE, . Indexa miche (gâten- *’"

’ en" z
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detur, æqualîa cire quadratum ACHI, à paral-

h ldogrammum CDKL; b-Erunt enim rurfus tri-
angule ACD, HCB, æqualia, ideo ne eorum
dupla, parallclogrammum videlicet DKL, 8:
quadratum ACH-I , æBuaiia erunt. Quamobrem
totum quadratum 8C E , fig?! componitur ex
duobus parallelogrammis BE , CDKL; æqualc
en duobus quadratis ABFG, ACHI. In raflan-
gulis ergo triangulis , quadratum, 8re. Quod
demonflmndum cran,

s c H 0 L I U M.
Si in quadrata quam) diameter ducatur, quadra-

fum à diamctro defcripmm duplum erit [MIME
4 quadrati.

. a g- i I b: qudrato ABC’D, dans!" diminuer 40. Dite
yl! "1’ quaèlratum diametri AC , du la»: eflëqudrati ABCD.
fl’ Ï’ Cam enim in triangule A C , «gala: B , refila
;fl7.m1ît , g erit quadrant»: Iatm’: AC , qui: daube!

i i qùadrati: laurant AB , BC. Cu»: (gifla- quadrant
limant»! dB , ,BC , (guelfe fini, quad lima AB,
13C , fin: «quiet; ni: quadrant»: diamnri AC ,

Un. , duplum cujuxlibet ilion»): , a: qudnm’ lin: dB ,
i [me efl, quadrati ABCD. Quod e]! propofitnm.

,1,ü,:ITHEOR.34. PRIOPOS.48.
i i Si quadratugn , quod*ab uno laterum trian-
’guli defcribitur, æquaie fit eis, quæ à reliquis

’- î. ’- trianguli latciibus defcribuntur , quadratis;
,h 4.121 lAngulus eomprehenfus fub reliquis duobus

’n trianguli latenbus, re&us CIL

TAIVIMDEmr triangulum ABC, fitque quadratum iz-
fi, 1. yetis AC , æ uale quadratis reli uorum lat:-
Hrp, mm IRA , BC; ico ànguium A C, elfe ne.

«aux!» - iDueztue minque BD ,- perpendicularïâ

...’ ; " a



                                                                     

LIBERPRIMUS. 717.;
ad BA k, 8: æqualis reâæ BC , eonneâaturqge k râpât.
reCta AD. Quoniam igitur in triangule AB ,
angulus ABD, reâur en ; g erit quadratum re-
étæ AD, æqnale quadratis reâarum BA, BD: Eum
En autem quadratum reé’tæ BD, quadrato reCtæ
15C , æquale , 0b linearum æqunlitatem. une
quam-arum reâæ AD,,quadrntis reâarum A;
15C, æquale erit. Cum ergo uàdratum même
AC, ciidem quadratis reé’tarum A, BC æquale
ponatur; la erunt quadrata reâarum A , AC, niqua;
inter fe æquali’a, ac propterea 8:8 reé’cæ ipfie AD,

AC, æquales. Quoniam initur lutera BA, BD;
trianguli ABD, æqualia’ flint lateribus BA , BC, 4
trianguli ABC; bafis AD, oflenfa efl æqualis
bnfi AC ; i erunt anguli ABD, ABC, æquales: i agnat
Eit autem angulus ABD, ex conflruétione reâus. .
Igitur 8: angulus ABC, rcâus erit. Si igitur

uadratum , quod ab uno laterum trianguli de-
cribitur, 8re. Quod demonftrandum erat.

EUCLI-
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l”- Wïf "*rr -
-r

EUCLIDIS
ELEMENTUM

SECUNDUM.
Git Euclide: ficunda lm: Héra de potentii:

lineam»: refiarum , inquirenda , quanta
fin: 0’ quadram partium oujufvi: lime
reg; divift, Üpumllelagrumma raflan-

gula fub primum ejufdem lima divifu comprelaenfa,
tu»: inter [a , quam tamponna cum quadrato tatiu: [tuez
17":. Quod ut commode exequatur, explimt pria:
duubu: definitionièur duo ad tu , quæ demonflmudu
fun: , refie intelligeuda maximê une] aria.

h

DEFINITIO. I.
Omne parallelogrammum reflungulmn con-

tineri dicitur fub refilas duabus liners, quæ V
reflum comprehendunt anguium.

HA; defiuitione expanit,fub quibus rem: huai: comi-
neri dicaturparullelagmmmum quadcunque refleu-

gulum : Et quid fit , parallelogrummum cantineri fub
duabu: lineis refiir. Qui ut intelligatur , explicaudum
primum 4?, Parallelogrammum illud dici reflunguluuz ,

* tujux
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mim- omrm auguli fun: refit. Cuju: quidem duo.
ranrum fun: gazera. Quadrature), 0’ Alma parte ’ æ
longiur. In lai: enim 0mm: unguli fun; refh’ , ut A
perfiucuum efl ex eorum definitionibut. In omni.
par-ra parallelogrammo , tenu: angulu: flingue; e
detur reflux , "un! a» reliqui Ire: neceflizria refli. 4
Su enim in parallelagrarnmo ÀBCD , angulu: A, 1. Il VIL;
reflux. Dieoi’reliçuos tu: augulo: B, C, D, re-qhk, a. ’
fla; quoque MIE. New cum paralIel-e fin: AD,;
BC, aerum anguli A , 0* B , iulerm’ duoburaagæriui
refli: tquales: A: angulur A, reflux off, ex IJJ-f in; l". ’
Pothefi. [gitur 0* B, reflux erit. Quidam une o
b ’quilil’et fua appofira e]? 47ml!) , ut augulu: AÇbgçprimî

augulo C, (7* ungulu: B , ungulo D; "un: 0’

auguli C, 0’ D, refii. . dDick itaque Euclide: , quodlibet pardlelagram-ii
mu»: reflux ulum cantineri fub dudit: refit: Hum;
qu: uuum ejus angulum raflai» comment. Ut pal
rallelogrammum reflungulum DABCD , cantiner;
diciturfub dimère: linei; régir A B, AD; riel filé AD,
DG ; ml fil: DC, CE, veldeniquefiebAB, BC;
quantum qualihet hujufiuadi duæ limez exprimunt me»:
parallelogrammi maguitualinem, une: quidem ut A3
ml DC , eju: Iongizualiuem, airera 0ere, ut AD,
île! BC, eju: latitudlnem. Uude expreflî: duabuï:
limât , que angulum reflum continent in paralela-
gramme refluugule , flatim ma eju.r quartzite: couci-
fitur , intelligiturque , longitude nimirum , arque
latitude. Austin etiam, quad ex matu imaginario
unau: lime in durant hujufmodi parallelagrummum
conficitur. S i manque anima ennetfiatur reflex AB, ’
deorfum ficuudum raflant AD, moveri in "enfiler-
fum , in ut [enlier augulum refluer: cum AD , ton-
Ilimat , demi punllum A , ad punflum D , 69’

l punflum B , ad punfium C, paumiez, deftrz’ptuw

’ l i en!



                                                                     

a; me mon 01:0 M’EN: IÆ.
"Il! fatum parullelagrummum ABCD. Idem fiat,
fi, AD , onatur moueri trunfverfum Écundum re-
dan! , B , 0c. Qumobrem jure aptimo fub

, taliluu dualaur liner) refit: cantiner: dicitur parallela-
xrnrmtum reflqugulum.

’ flaque parallelogrammum .reflangulum; quad fil:
’duulru: rem: linei: enmineri dicitur , erit illud,

Ï lujurdua lutera cirea unum wgulum ullum tqualia
fun: dualmr illi: "fil: liner), utrumque utrique. Ut

1.23."; parallelegrammum rallungulumfulr raflât E, (7’ F,

hon. Cflfllefllum , erit idem , quad parallala rammum
ÀBCD : quartier» lulu: A B , æquale cg refit E,
0’ lulu: AD, refit F.

’ j’erjPieuum autem a]? ex dilli: . parallelwmm-
au»; raflangulum contenu"): fiel: duabu: Duel: 47144-
libur ejfe quadratum. l Cu»; enim quille: illarum
linearum quualium uqualz: fit lineuâfpofim, erunt
omnia quatuor parallelogrummi re auguli lutera
aqualia. Q1111? ex definitzane quadrati , quadra-

nt!» erzt. fiItem mauifellum q? , fi du refît [tuez ahi:
dualru: refii: liuei: æquale: fuerim, utraque unique,
rallungulum parullelagrammum fub priarilw dualvus
tomprehenfum , uquale eflê ei, quad ful7 dualiu: po-
flerzorilzur compreljemlitur , parallelagramma raflan-
gulo: quantum (7’ unguli, 0* laiera unira uqualia
finît vîangulir, 0* luterilvu: alterna. galbanum
facile hac etiam ratine demonflrari potefl. Sir]:

taurin rafla AB, BC, tquule: refli: DE, EF, utmque
’8- h

.151: , trianguli DEF, (7’ anguli B, 0’ E, aqua-

uzrique. Dieeparallelogrummumereflaugulum A BCG ,
l tomentum fuâ AB, BC, uquale ejIè purullelegram-
I me refiungule DEFH, contenta fui: IDE , EF.

Dulh’: denim diumetri: A C , DF, cum lutera A B ,
BC , trianguli ABC , equalia fim lambin DE,

la,



                                                                     



                                                                     



                                                                     

LIBER SECUNÏDUS. 8r-
les, neufs: refli; Cam: triangule ABC, DEF,-W: 4.pr

«alia. Bide» t’aime quelle: mm m’angqla
A60, DHF. QuetotdparallelngrammaABCG,’
DEF H , 411mm: mon. ’

lObiter quoque monmdm mihi leflor videtur, Eu-
clide»: in hoc [kendo libre , (7 in alia, qui fi-
quumur , pamllelagmmmum reflmgulum appellera ’
fimpliciter reîangulum; quad etiam ami Gemma
abfervam, in: ut nominc reflmguli pnpqtuo intelli-
gendumfilpnmllelogmmmum re angulum. Rurfiu,
ne mie: enim lite-M repetantur , clam Gemma
exprimer: parallelngrammumtam re angulum, quam,
mon refirmgulum dualm: dumaxat litais, que par
diametrum appammmr. Ut appofipkmpwdjelogrm. 143.-me

miam appellam AC, 720136. ’ f9 f . k

DEFINITIO. II.
In omni parallclogrammo fpatio , ullum-

qqodlibet eorum , quæ circa dlamctrum illius-
films, parallclogrammorum, cum duobus com;
plcmcncis, Gnomon vocenur. l

. N parallelogm rima ABCD , [me refilangxlm 743.5411."
illud fit, five non, ducatur allumeur, AC, ex fg. ais-,1

tuqu puez-fla qualilzet G, ducanmr reg. EF, HI, l
parulie]; laterilm: parallelagmmmi, in: a: parallelo- Il h
grammnm divlfitm fit in quatuor parallelagramma, .
quprum duo EH, IF , dicunmr eflè ciron diane-
trum . alia «me duo KG, 6D, complementa, a;
manifcjlrm a]? ex ultima defiuitione primi lib.
laque figura compojim ex parallelogrammo filtrable:
and diamant»; , ut ex IF, and mm dauba: cam- " ’
plementi: BG, 6D, qualixejl figura EBCDHGE,
fait»: complellitur circumferemia KLM , dieimr
.Gnomqn. Eadem mime figura "FDA’BIGF,

’ F Il ce»:

y
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(emplira- ex parallelagranum EH , arcadienne-1-
mon, Œduobm complememi: BG, 6D, 6’an
appellabitur. ,

i; -THEORl-I’. PROPOS. 1.
SI fuerint duæ Ireéltæ lineæ, feceturquc ipfâ-

mm altera m quotcunque fcgmcnta: Reftan-
ulqm comprchenfum fub illis duabus rc&is
1161.8, æquale cit eis , quæ fub infeôïca , 8:

âmhbec’ fegmcncorum comprchcnduntur, re-

angulis. ’
143.341: 51m duæ refis: A, a: BC, quarum BC, fccctut
fg. 4.. 1 I quomodocunque in quotlibct regmcnta BD,

DE , EC. Dico reflangulum fub A, 6c BC,
comprehcùfuml æqualc çfie omnibus retïtangulis
fimul fumptis, quæ fub liuenindivifa A, 8C quo-
libet fcgmcnto comprehcndumur, nempc rectan-
ulo fublA, 8c BD; Item fub A, 8c DE; Item
ub A, 8c EC, comprehcnfo. -’ Rcâangulüm enim BF , comprchcndatur fub

A, 8C BC, hoç. efiç tafia GB, æqualis fit recta:
A. Quod quidem flet fi erigantur ad BC, duæ

g L7 perpendiculatesl BG, ÔF , æqualcs reflue A, du-
nhagrini caturqnc mita- FG. .Nam ,rcâæ BG, CF, apa-

ralîelæ arum , oh rcâos angulos B, C: Sed 8c
b u. prou.  lalæqualcs inter fi: faut , quod utmque reâæ A,
cagna: æ dans ponatur. e Igîtur erunt uoque. FG ,

BE,. parallelæ , 8: æqualcs inter En ac proînde
reâangulum erit BF, contentum fub A , five
GB; 8c BC, ex dcfin.- 1. hujus lib. Deîndc ex
D, 8c E, ducantur «au DH, El, parallelæ ipfi
çBG , Vel CF. [Itaquc DH , E1, cum parallelæ

d’ami fin: îpfi BG , d inter f: quoqtuc parallelæ enim.
Rut-fus eædem cum ex con! ruâionc parallac-

egçfrim gamma fin: 13h, BI, eæquales erunt mâta: BG,
le proptcrca refit A. Quoniam îgîtur mâta BG,

, w . . A " æquafis



                                                                     

LI’BE’R SECUNDUS.
æqualis en reétæ A, erit raflangulum EH, cogne
I rehcnfum fub infeéta lima A, 8l Icgmento BD.

adam ratione erit rcétangulum Dl, comprchcn-
fum filb A , 8c fegmento DE. Item rcâangu-
lum EF, fub A, 8c fcgmcnto EC. Quart: cum
rechngula BH , Dl , EF, æqualia fint totî re- À
&angulo BF ; perfpîcuum dt, reétan ulum com- l
prehenfum fub A, 8c BC, æqualee e’reéïan ulis
omnibus , quæ fub A , 8: fegmemîs BD, E,
EC, comprehenduntur. Si crgo fucrintlduæ te.
en Iineæ, feecturque ipfarumalrcra, &c. Quod
cm oflendendum.

THEOR. 2.IPROPOS. 2. Îl-
Si rafla linea fcéta fit utcunque: Re&an-

gala , quæ fub cota , 6: quolibet fegmemo--
nm: comprehcndumur: æqualia 11mn ci, quad
à cota. fic, quadrette. ’ *

REaa linea AB, dîvîdatur utCunquc in C, duas 1,13,an
in partes. Dico duo reflangula comprchenfa fig, 5.,

Tub rota A85 8c fegmentîs AC, CB, fimul
fumpta, æqualia ech quadrato totius lineæ AB.
e Defcribatur enim AD , quadratum lincæ AB, Haprim
81 ex C, ducatur CF, paralltla Raz AE, vcl ’
BD, quæ a æqualis erit rc,&æAE, hoc (Il, rcâæ quam;
AB, cui æqualîs dl rafla AIE , ex dtfinîtîonc
quadrati. Quoniam igîtur méta AE , æqualis
efi reétæ AB, erit rcéhn ulumAF , comprchcn-
fum tub tata AB 8c cgmcnto AC. Similîtcr
erit flétan ulum CD, comprehcnfum tub tota
AB, 8c egmcnto CB. marc cum xcânngula
AF, CD, æqualia fintqua me AD, pcrf îcuum
cit, radian la comprehenfz fub AB, 8c cgmen-
fis AC, , æqualia elfe quadrato lincæ AB.
Si igîtur reflet linea feéta fitutcunquc, &c. Quod.

Idemonflrandum erat. . ’Alitcr. Sumatur rafla D, æqualîs reâæ. AB. T42: MM
Quoniam îgim: A13 , divifa en in C, erit «flan-fig 0-

. » h F 3, gnlum
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gulum comprchenfum Tub mach D , 8c m3:

p fifi; AB, hoc dt , qüadratum reâæ AB 6 æquale
’duobus reâanguhs , quæ comprchenÂuntur fub

D, înfeé’ca, hoc cil, tub AB, 8c fingulis fegmen- l
tîs AC, CB, quad en propofitum.

a). THEOR. 3. PROPOS. 3.
Si refila linea feéka fit utcunque: Reâan-

gulum fub tota , & une fcgmen’tomm com-
x oprehenfum æquale efl: & illi , quôd fub reg-

mentis comprehenditur , reétangulo , 6; illi,
guod à prædiélo fcgmento defcribitur , qua-
rate.

uam; LInea méta AB , divin; fit utcunquc in punâo
fg. 1. 8. C. Dico reflangulum comprchenfum fub

tout AB, 8c utrovis fcgmcnto, ut AC, (five
hoc fegmemum mains fit uti in fig. 7. five mi-
nus uti in fia. 8.) æqualc elfe reâangulo fub
fegmentis A6, CB, comprchcnfo , 8c quadrato
prions fagmenti alTumpti AC. Conflituatur enim
quadratum dîâi fcgmcnti AC , quod fit AD: 8:
ex B, cducatur EF, parallcla ipfi AE, douce
coea’t. cum ED, prorrnéta in F. Qiuouiam îgîtut
AE , rafla, méta: AC, æqualis d , ex quadrati
dcfinitîone; erit rcâaxlgulum AF , comprchcnfum
Tub tota AB, 8c fcgmcn’to AC. Rurfus, quîâ
méta CD , cadcm rations æqualis dt même AC;
erit reâangulum CF, comprchcnfum fub fcgmen-
ris AC, 8: CB. Cum îgitur rcélangulum AF,
æqualc fit guadmto AD , 8c rcéiangulo CF;
liquîdo con a; , rcflaugulum fub AB, tota, 8c
I’egmcnto AC, comprchcnfum elfe æ uale mitan-
gulo comprchcnfo fub fcgmcntis A , CB, 8c
quadrato prædicti fcgmcnti AC. ltaquc flafla
linca fait: fit utcunque, &c. Quod en: onc»

dendum. I -713.7M- Alîtcr. Accîpîatur rafla D, a: mais fegmcnto
[759- AC. Quoniam igimr xeâa AB, ivifa cit in CC,

’ ’ cm
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erit re&angulum comprchenfum fub D , 8c AB.,
hoc en, fub AB, 8c AC , a Hale refilangulo a 1; fa,
tub D, a: CB, hoc «a , au. C, CB, &rc-
étangulo fub D , 8: AC, hoc dt , quadrato lèg-
menti AC. Quod dt propofitum.

THEOR.4.PROPOS.4. 5,;
- Si méta linea feêta fit ’utcunque: Quadra-
tum , quod à rota dafcribitur, æquale. en: ô:
illis , quæ à fegmcntis defcribuntur, quadra.
ds , (S: ci , uod bis fub fegmentis compre-
henditur ,I re ngulo. -
REéh llnea AB divîfa fit utcun ue in C. Di- u, m,

c0 quadratum totius rcGtæ A , æquale cm: fg. in. ’
quadratis fegmcntorum AC, CB , 8c reflangBlo
comprehcnfo bis fub Segmentîs AC, CB. c-
fcribatur enim fupcr AB, quadratum AD, duca-
turque diamcter BE. Deinde ex C , agatur
CF , parallcla reétæ BD [ceins dîametrum in
G, punflo, fier Èuod rurizus ducatur HI, paral-
lela reâæ A . rîtquequadratum AD, divifum
in quatuor parallclogramma. Quoniam îgitur tri-
anguli ABE, duo latere. AB, AE, æqualià funt;
a cruut duo au ulî ABE, AEB, æqualcs : At ni a M
l ms anguliA E, AEB, BAE trianguli A3 , N’a-2m.
duobus métis fun: zquales , 8L ËAE, l’eau: en. ’
Rcliqui ergo duo anguli ABE, AEB, femireâî
emnt. Eadem ration: oflcndes angulos DBE,
DEB, famireâos cire. Quîa ergo anguliquo uetrcs
trianguli EFG, c æqualcs funt’ duobus re îs, 8c c3, "in;
angulus EFG, reâus en, d cum fit gaudis refit) «d’un x
D, externus interno; nec non F2 , oltcnfus I
fcmîreétus; erit a: reliquus EGF, femireâus;
ideoque æqualis angulo FEG. Quant e æqunlîa. 6,
cran: lutera EF, FG: cit-Ë cum lin: fæqualîa f34,m
Oppofitîs laœribus GH ,- , exit parallclogram-
mum CF H , quantum], cum omnia ejus la?!

. Q ml
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Afin: æqualîa, 8c omnes anguli real; proptcrea
-quod ’exifientc une angulo retro, nempe FER,
Vel F , in parallelogrammo 17H, omnes quatuor
real funt, ut ad dcfin. 1. hujus lib. demonfiravi-
mus. Endcm mime quadratum cric Cl. Qua-
mobrem CI, PH, quadrata fun: fegmcntorum

"W AC , CB, quad latus HG , g æ ualc lit reélæ
AC. Rcâan ula quoque AG, G, compre-
hcnfa crunt ub fcgmcmis AC, CB, proptcrea

uod CG, GI, æquales fun: mon C13, 0b qua--
’ ratum Cl : 8c FG æqunlis refila: CH, 0b qua-

hgw dratum FH , hoc CR, la reflua AC. Quocnrca
cum quadratum AD, annale fit quadratis CI,
PH, 8c refinngulis AG, DG; conflat quadratum
AD, totius lincæ AB, æqualc 6111: quadratis fcgf
mentorum AC, C8, 8: rectangulo comprehcnfo
fub :iIdcm fegmcntîs AC, C15, b’s fumpto. [gî-
’tur fi mêla linea fcéta fit utcunquc, quadra-
tum quod à tom defcribilur, &c. Quod de-
monllrandum etat.

1457111. Alitcr. Quoniam rafla AB, dîvîfa cil in C,
fig. n. fait ,quadratum tonus A8 , æqualc rcânngulis,
i 3.11a quæ fut) rota AB, 8c fcgmcntis AC, CB, com-

prebcnduntur: Rcélangulumnutcmlub AB, AC,
k 3.15m comprehcnfum , Æ æqunlc dl rcêtangulo compre-

fo fub AC , CB, 8C quadrato fcgmcnti AC:
Item rcâangulum fub AB, C13, comprehenfum,
æquale dt reâaugulo fut) C8, AC , comprchen-
f0, 8c quadrato fagmemi CB. lgitur quadrat’um
rcc’tæ AB , æ ualc etiam dt quadratîs lbgmcnto-
mm AC , CË, 8c redangulîs fub AC, C3, 8c
fub CB, AC. Quod sa propofitum.

CORO.LLARIUM.I.
k . Hinc manîfz-üum eft, parallclogramma ciré: diamctrun;

qudrari elfe quanta. .
w ACIOROLLA.RIÀUM.IL

cquirùr etilm ex demonflntidne huilas pmpofl.’4Q
d’animal: cniufvis quadmi dhider: ejus sagaie» Ma

Ia-



                                                                     

LIBER szovnove æ’siam. Probatum enim fuit mgulos un: on. muaient.
femireétos. uti angulos DEB, a: DBE. I f3. me

THEOR5.PROPO&5À u
’ Si reéîza linea fecetur in æqualia, &non
æqualia: Reélangnlum fub inæqualibus feg- ,,
mentis totius comprehenlum , una cum qua- ’
drato , quad ab intermedia fecïtionum , æ-
qualc efi: ci , quod à dimidia defcribitur,

quadrato. I - ;’Ividatur méta AB, bifarîam in C, 8c per La"):
inæqualia in D , ut fafiionum intetmcdia fitf:. n.

refis CD, que nîmîrum dimidia CB, mînus.làg:- C
mentum Dl , fupcrat, vol quamajus fegmcntum
AD, dimidîum AC, cxcedït. Dico rcâangulum,
lub fcgmemîè inacqunlibus AD,ADB, comprehen.-. -
lum, nua cum quadrato renflas CD, quæ inter
duas ell fcâiones , æquale elfe quadrato dimidjæ
CB. Dcfcrflmur enim CF, quadratum fuper di-
midîa CB; 8c dutïta diametro BE, ducatur 61D,
rcâa DG, parallcla reître BF , fecans diametrum
BE, in H, punch), pet quod ducatur «en: BC,
parallcla IK: Item ex A , reâæ CE, parallela
AL, fecans 1K , produé’cam in L. Erunt î itur
par orollarïum x. ræcedentis propof. Dl, G,
qua am, ideoque H, reétà rcâæ DE, æqua-
lis: «en autem 8c KH , .lpli CD, æ’qualis. 53,,W
Quare reéhmazulum AH , comprehendetur fub
AD , DE , ,8: KG , erit quadratum reétælCD;
Probandum un uceelt , rectangulum AH, nua
cum quadrato G , æquale elle quadrato CF.
Quoniam ergo la complemcntaCH, PH, æqualîn 54,3.W
lulu; fi addatur commune vquadratum Dl, erit
panallologmmmum gDF ,.par,allelogrammo CI,
enquille: ont autem 8c AK, .cidcm CI, æ une, "am
filous. «hales AC, CB, æquales fint. gitur A.
. F, AK,ræquàlia etiam inter le crunt: quibus fi
communeapponatur CH,erît gnomon MNQ,» mélan-
gulo .AI-Iæquelis. QupïrircnxnmgnomonMIYà,

.. 4



                                                                     

88 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
A 8c quadralum KG, æqualia (in: quadrato CF;

erit 8c rcâangulum AH, una cum quadrato KG,
squale eidem quadrato CF. Si recta ergo linca

l fccctur in æqualîa, 8c non æqualia, &c. Quod

oltendcndum cran. l
xi. - THEO’R. 6. PROPOS. c.

Si relia linea bifariam fccecur, & illi
mâta quædam linea in reEtum adjiciatur ,
Reé’tangulum comprehenfum fub tota cum

. adjeâa 6c adjeéïa , una cum quadrato à
dimidîa, æquale elt quadrette à linon, quæ
mm ex dimidia , tum ex adjecta componi-
tut, tanquam ab nua , defcripta.

1145.le Ecetur rafla AB, bifarîam in C, 8c ci in tc-
Ë- 13’ ’ &um addatur BD. Dico rcëtangulum com-

prehenfum fub tata compofita AD 8c DE, ad-
jeâa, una cum quadrato dimidiæ ’CB, æ ualc
elle quadrato lincæ CD, quæ ex dimidia C3, 8c
adjcâa BD, componitur. Defcribatur namquc
CE , quadratum laper CD, 8c duâa diametro
DF ucatur ex B, rafla BG , parallcla recta:
’DE, fecans diameçrum DF , in H, punch, pet
-quod agatur 1K , patafiola reâæ CD: Item ex

l ’A, ducatur rcâæ CF, parallcla AL, let-ans 1K,
produchm in L. Erunt igitur pet corollariumr.
.propol’. 4. hujus lib: BI, KG, quadrata, ideoque

surirai mêla Dl , reâæ DB , æqualis: a m autem ô:
.KH, refis: Ci! , æ ualis. uare reânngulum
AI, comprehendctur ub mais D, DE; &KG,

" erit quadratum rcâæ CB. Probandum itaque
en ,1 refilangulum Al , un: cum quadrato KG,
æ ale elfe quadrato CE. Quoniam ergo paral-

b;6.prlmi le ogrammum AK, laæquale elk parallelugrnmmo
ç,3.pn’m CH, quod bafes AC, CB , æqualcs fint: c En

autem 8c parallclogrammumHE, eldcm CH, æcËmlc,
compleæentum complemento; emntAK, H , æ-
.qualia un. le. Addito ergo communi CI, erit me?»

. * sa un
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gulmn AI , gnomoni MNO,’ æquale. Quocircn
cum gnomon MNO, 8: quadratum KG, quadra-3
.to CE, lin: æqunlia; erit 8e rectangulum AI,
nua cum eodem quadrafo KG, eidem quadrato
CE ,v..æquale. Itaque li relia linea bifariam l’ecz-
tur, a; illi recta quædnm linea in reâum adjicia-
tur,,&c. Quod en: demonllrandum.

THEOR.7.PR0POS. 7. vîjl
Si refila linea feçetur utcunque; Quod. à.

rota , quodque ab uno. fegmentorum, unia-
que fimul quadrata , æ ualia fun: 8c illi ,v
quod bis fub rot: , & (me fegmcnto com-
prehenditur , reEtangulo , 6: illi , quod à
reliqua fegmento fit , quadrato.

SEcetur rcâa AB , utcunque in C. Dico qua’- 7,45.")!
dramm rotins AB , 8: quadratum fcgmenri [53,144 1,;

live majorie , five minoris AC, æqualia elfe rel- l
&angulo bis comprehcnl’o fub rota AB , 8c diélo
lègmemo AC, -una. cum quadrato reliquî leg-
menti CB. Defcribatur enim fuper AB, quadra-
tum AD, 8c dulie diamctro BE, ducatur ex C,
recta CF, parallela reétæ AE, lecans diamctrum
in punéto G, pet quad agamr HI, parallela re-
âæ AB. Erunt iginn- par corollarium x. pro-
poI’. 4. hujus lib. Cl, HF quadrata: à quia l
rafla GH, a æqualis en relia AC, erit HF, .MW
quadratum fegmenti AC. Rurlus quia AE, æ- ’
qualis et! ipli AB, erit reâan lum AF , com-2’ à r
prehenfum fub «ou AB , 8e egmento AC. E». v .
dem ratione’ rcâangulum HD , comprehenfum
erit l’ub eifdem «en: AB, AC, uod rcâæ DE,

, EH, uales En: redis AB, A , 0b quadraru ’
AD , F . Quoniam igîtur reâangulis AF, FI,
ana cum qua rato Cl, hoc et! , gnomonî KLM,
une cum quadrato CI, æqualc elt quadratum ,
AD, fi apponatur commune qundmnm HF,
«un quadrant AD , , æquzlia reâangÀJlic

’ 5’ F,
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AF, DH. (quorum quodlibet comprehenditur Tub
ton, AB, 8c fegmento AC ,) un: cum Cl, que-
drato reliqui fegmenti CB: Si igiturreaa une:
futur utcunque , 8rd. Quod en: demonltran-
um- » .
THEOR. a. PROPOS. 3.4,.
Si méta linea fecctur utCunque: Re&an-

gulum .quater comprehenl’um fub tota , 6c
uno fegmencorum , cum eo, quod à relique
fagnenro fit, quadrato, æquale en: ei , quod
à tora, de diEto fegmento , tanquam ab ana
Iinea defcribitur , quadrato.

le reli: AB ,. in C, divifa utcunque. Dico
refraugulum quater comprehenfnm fub AB,

8: fegmenro live majore, five minore CB, un:
cum quadrato reliqui fegmenti AC, æ uale elfe
quadrato lineæ , quæ ex recru AB, 8c lac l’eg-
menro CB, componitur. Producatur enim AB,
valus diétum fegmentumCB, ad D, fitqueBD,
refila æqualis fegmenro CB; 8: fuper tora AD,
quadratum defcribatur AE. Duéta autem diama-
tro DE: , ducamur BG , CI, parallelæ iplî DE,
fecanrcs diunerrum in H, K, punétis , per quæ
ducantur LM , OP, paralzclæ iplî AD, quæ fe-
cent priores parallelas in N, Q. .Erunt i;itur
fier comllarium 1. propolï 4. hujus- lib. 01,

Q, BM, LG, CP, cirez diamctrum DF, aun-
.34,piuldrata. Et quia OK, aæqualis elt recrue AC,
bgepriM-erit QI, quadratum fcgmenti AC. Rurfus I: qula

sur!!!

, ualis elt re&æ CB, erit N , quadrarum
fegmenn CB ideoque quadrato B , annale,
cum recrue C13, BD, æquales fiat. une mâte.
BH, HQ, aequeles fun: fegmentp B; arque.
adeo duoreétangulaAH, LQ, comprghenfaerunt
fub AB, v8: fegmenro CB, .r cum LH, lit une
lie recta. AB. Endem ration: crunt duci r an-
gula .NG, HL, compréhenl’a fub AB,,&:CB:,

, . . cum
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cum NH , HM rcâæ d æquales fiat reâiS’CB,duMd
BD; a: reâæC , EM, recta FL, hoc elt, res
Gaz LH, hoczell, refis: AB. Et quia quadrant
N , BM , le nulle. funt; li addatur commun:
K , eruntB , KG, limul æqualia reâangulo
NG. uaproptcr Ëlnquc reflangula AH , LQ,
BE, B , a: K , gnomoncm RST, comme
ncnria, æqualia funt reâangulo quater com
henfo [ub méta AB, à fegrnento CB. un;
igitur gnomon RSI , 8: quadratum OI, æqualia
lînt quadrato AE, erit rectangulum quater com-
prehenl’um fub data refis AB, 8c fegmento CB,
nua cum quadmm reliquî [came-mi AC , æqualcl , ’-

uadrato lincæ AD, compolîræ ex AB, 8: dia-o
augmenta CE. Quamobrcm , fi recta linea lece-
tur utcunquc, 8re. Quod demonltrandum eut.

THEOR. 9.PROPOS. 9. ’53;
Si méta linea- lecetur in æqualia , & non

æqualia: (lundràta, quæ ab mæqnalibus toi
tins leglnentis fiunt , fimul duplicia funt, 8c
ejus , quad à dimidia , 8c ejus , quad ab
intermedia feeüonum fic , .quadrati.

SEcctur «(la AB , bifariam in C , 8c non bifa- han];
riam in D. Dico quadrata fcgmemor-um inæ- k, 13.

qualium AD, DE, fimul duPla elfe quadratorum .
xmul , quæ fiunt ex dîmidia AC, 8c ex. interme-

dia ,feélionum CD. Educatur enim a: C, ad
AB, Aperpendicularis CE, quæ lit æqualis dirai-
dîæ AC ,- vel CB , ducanturque refila: EA, EB.
Delndc et D, ducatur quoque ad AB , perpendi-
cularis DF l, feeans EB, in Ipunâo Fa W Filma
ducatur’FG, ,parallela iplî AB, limans, CE,.in
G , ducatur ne tandem AF. luoniam igitur lin
triangule A -E r lutera CA ’,?C , «queue-fun,
4 eruntgnguli; - E, CEA, æquales: Kilt-autem . hm
angulas..ACE , refit-’11: : .Reliqui laitue à MM hymne
alium rectum confioient, ideoque AEC, Mg: ’ ’i"

, ’ s
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’flus’ erit. Eadem ration: mgulu; BEC , lamie
recrus. erit; ac propterea- totusAEB. reflue. Rur-

ugyiad fus, quia trial) li FGE , angulus EGF, r aqua-
dgurb-i lis cl! re&o E .B, externuslinterno; derunt reli-

qui duo anguli uni rcâo æ uales: Oficnfum au-
tem en, angulum FEG, et e fcmireôtum. Igirur
à EFG , femircâus erit , proptereaquc anguli

g 54m1 EFG, FEG , æqualcs crunt, e ideoquo 8: lattera
EG, GF, æqualîa inter le. Eodem mode alleu-
detur, in triangulo BDF lutera BD, DF, elfe
æqualia. Nam ongulus FDB , en recrus, & B,
femireétus arc. huque cum in’ triangule ACE,

(47W anÊqus C, reflus tir, ferit quadratum lateris
A , æquale duobus quadrarislatcrum AC, CE:
Arqui hæc duo quadrata inter Il: fun: nqualia,
quad 8: lincæ AC,-CE , æquales fiat. Igitur
quadratum lateris AE , duplum erit quadratr Ia-
terî: AC. Rurfus , quia in triangule EGF, an-

uflrim gulus G, reclus cil, . erit quadratumlatcris EF,
æquale duobus quadratis laterum EG, GFtAt
duo hæc quadrara inter le æqualia funr, ob z-
qualitatcm linearum EG, GF. Igltur quadratum
lateris EF , duplum erit quadrati lateris FG, hoc

1.".me efi , uadrati lincæ CD. El! enim CD , b rafla
refit, G, æqualis; cum CF, lit parallelogram-

" mum. Quart: duo quadrant rectal-un: AE, EF,
dupla fun: duorum quadratorum linearum relia-
rum, AC, CD: Sun: autem duoquadrata recla-

îfllmfium AE , EF, in: uali: quadrato recta: AF; 8:
quadratum recta A , æquale duobus quadratîs
natrum AD , DE Igitur 8: duo quadrant re-
âarum AD, DF, du la fun: duorum quadrato-
mm reétarum’ AC, C :-At ui uadraturn refila:
DF, æqualc clt uadrato te a: B.- Clienfum
enim cl! mazas F, DE, elfe a ualcs. Quare
duo quoque quadrata reâarum , DE, leg-

. , mentorum inæqualium , dupla fun: quadruorum
natrum AC , CD , dimidiæ litiez, 8: interme-

. , ; dîæ feâionurn. Si ergo «a: lima Recrut in æ-
. V Talla, 8: non æqualia &c. Quod en: demon-

andum. -. . l THEOR.
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CTHEOR.10. PROPOS. Io. a;

Si refila linea fccecur bifariam , adjièiatur
autem ei in reétum quæpiam mêla linea:
Quod à tota cum adjlméta , & quod ab ad-
junëta , utraque fimul quadrata’ , duplicia
fun: , 8: ejus , quad à. dimidia , & ejus,
quod à compofita ex dimidia 8: adjun&a,
tanquam ab una , defcriptum fit, quadrati.

SEcctur reâaAB, bifnrîam in C, 8c ci in reflua! un. Ix.
addatur BD. Dico duo quadrata reâarum fig. I.

AD, BD, fimul dupla cflc’ quadratorum fimul,
quæ et reâîs AC, CD,tdcfcribuntur. Sëper
AB, enim cx Ç , crigatur perpendicularîs E,
quæ fit æqualis dimidiæ AC vel CB, 8c jun-
garum reâæ AE , EB. Pcr Ô, deindc ducatur
DF, ipfi CF C, parallcla, occurrcns méta EB,
protraâæ in G , & cr E, ducatur rcâæ CD,
parallcla EF , fecans F , in F, jungatur ue re-
*&a AG. Oltcndctur jam, angulum AE , cflë
rcâum, ut in præccdcnti propof. 8c CEB, femi-
Iedum; a idcoquc ejus alternum EGF, fcmîrc- a,
&um quoque; la En autem angulus F, reâus, 534,753
cum in parallelogmmmn CF, radio angulo C, .
opponmur. a luitur 8c reliquuc FEG, femïrcétus (giflai,
mit , 8c propmca ipfi EGF, æ ualis. Quare C
d rcflæ EF, FG, nugulis FEG, E F, oppofiræ, dam
æqualcs quo ne tram. Eadcm arte oflendes ,
métas BD ,  G , ch æqunlcs, propterea quod
anguius BDG , fit métas , 8c BCD, femîreétus,
8Ce; Quoniam ngitur quadratum rcéiæ AE, e æ- film
qualc «Il quadratis æquahbus reâarum æqualîum
AC, CE; erit adrntum mêla: A’E ,. duplum? a à.
quadrati rafla: A22. Rurùs quia quadratum ré:h ’
tu: EG , fgundratis æqualibus reétarum æquali- f41.m
um EF, F , æquale ,elt, ,crit quoque uadra-
mm reâæ EG , duplum quadrati reâæ E hoc
fifi, reaæ CD, g cum,CD ,, refila æqualis Ëtâïgww-
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&æ EF. Duo igithr" quadrata rcâarum AE,
EC, dupiz fun: quadratorum ex redis AC, CD,
defcriptorum. Arqui duobus quadratîs rectarum

MJ?in AE , BG, aqualc cil b quadratum refit: lineæ
AG ; 61 quadrato recta: AG , æqualia. fun: duo
quadrant , que ex duabus Iincis redis AD, DG,
defcribuntur. Quadrata ergo rcéÎarum AD DG,
dupla fun: quadratorum ex métis AC, Ci) de-
fcriptorum. Cum igiiur quadratum reftæ bG,
æqualc fit quadrato rcâæ BD; erunt quoque
quadra: rcâaruin AD D3, dupla quadratorum,
uæ ex redis AC ,i D , defcribuntur. [taque
refis lima fCCLÎUI bifariam , &c. Quod citen-

dcndum eut.

a. VPROBL. 1. PROPOS, 11..
Datam i’eêizam lineam fecare , ut compre-

henfum fiib cota , .8: altcro 1è mentorum
refitangulum , æquale fit ei , quo à reliqua
fagmento fit , quadrato.

145,115 DAN! fit refis AB, quam fecafeoportet in du.
h, 1. as partes, in ut raflangulum comprehenfizm

Tub ton AB, 8C alu-to ejus fegmcmo, ncmpe
minori , æquale lit quadrato reiiqui fegmcnti,
nimirum majoris. Dcfcribatur ex AB, quadrao
mm AC , 8c divifo latere AD, quad cum [inca
data AB, angulum rcâumœflicît, bifariam in E,
jungatur reth EB , cui ex EA , produéia inqua-
lis fumatur EF , 8c ipfi EF, abfcindatur ex recta

. AB, data æ ualis AG. En enim AB, major,
i i quam AF. am cum EB , fit æqunlis îpfi EF,

110er ex confiruâione; a fin: autem latere AE, AB,
- majora men ES; Erunt quoque reétæ EA, AB,

a w; majores refis EF: ac proinde .abiata communi
AE , reliqua AB, major erit, quam reliqua AF.

Dico .reéhm AB , feâam elfe in G, ita ut te-
!" . . . &angulum comprehenfilm Tub AB, BG, æqualfie

. . , 4 I t
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fit. quadrato rafla AG a adeo, ut AG, fit mains
fégmemum, & BG, minus. Ducatur nimber
G , mita HI , parallela méta: DF, fçcans C ,
in I; Ac pet F, ducaturiipfi AG, parallcla PH,
fccans HI, in H. Erit igitur parallclogrammpm
AH, quadratum fegmenti AG, cum omnia ejus

uatubr latèra finit æquniia , quippe cum b FH ,
- H, æqualia (in: Oppofitis AG, AF, æqualibus;
omnchuc anguli quidem mai 0b rcâum A, ut

banni!

ad dcfin. 1. hujus libri oflendimus. ’Rcâan ulum l
uoque CG comprehenlum erit fub A , &
egmemo fié; quad AB , æquniis fit ipfi BC.

Itaque probandum cit, rcâangulumCG, 8c qua-
drzitum AH, æquaiia cire. Quoniam igitur mâta
DA , divifa dt bifariam in E , 8c ci addita in re-
fluai AF; r crin-rcûangulum filb DF, FA, hoc
cit, reétangulum DH, (cum PH, fit æqualis ipfi
FA;) un: cum quadruto dimidiæ AE, une
quadrato rcâæ EF, hoc in, uadrtto tache B,
quæ reâæ EF, æqugiis cil: E autem quadratum
rcâæ EB, d æquaie quadratis rcâarum AE, AB.
Quarwcâanguium DH, una Cam quadraro reâæ
AE , æquaie unquc cit quadratis r:c’tarum AE,
AB. Dempto ergo communi quàdrnto reâæ
AE , remancbit reflangulum ’DH , æ Lia]: qua-
drato rcâæ AB, hoc cit, uadrato A . Ablato
igitnr. rurfus communi r: angulo AI , remanie-
bunt reâanguium CG, 8C quadratum AH, inter
fc æqualia. Quod en propofitum. Damm igitur
âcétam AB , facuimus , &c. Quod crut faciau-

nm.

THEOR. Il. PROPOS. 12.
In ambl onii: trian ’ , uadratum ,

uod fit àyâtere anguiïnlimobt um fubten-
ente , majus. efl: quadratis , quæ fiunt à

.lateribus obtufum angulum- comprehendenti-
bus;, reâangulo bis comprchenfo , 8c. ab
.uno laitonna, quæ fun: cirez obtufilm alliga-

V . nm,

c un:

«lapinai

sa»:



                                                                     

5:5 EUCLIDIS ,GEOMETRIÆ.
lum , in quod , cumërotraétum fuerit , ca-
dit par endicularis , tabiafliumpta exteriuà
linca ub perpendiculari prope angulum ob-
Mm

» ’ .Rrian ulum ABC, habeat anguium ABC,
gins]? obtu um , 8c ex A , in latus CB, ad partes

ânEuli obtufi protraâum cadati perpendicularis
i Dico quadratum latcris AC, quod obtufo

ànËulo opponitur, majus cire quadratis latcrum
A , BC, reflangulo bis comprchcnfo fub CB
BD, hoc en, quadratum latcris AC æquale e e
duobus quadratis laterum AB, BC, un: cum,
ïcétanguio fub CB, BD, bis comptehenfo. Cam

. 4,fic. enim refis CD , divifa fit in B, utcunque a erit
quadratum reâæ CD, æqualc duobus quadratis
rcâarum CB , BD , 8c n’étaugulo comprehenfo
bis fub C15, BD. Addito igîtur communi qua-
drato rcâæ AD, arum duo quadrata reâarum

, CD, DA, æ ualia tribus quadratis rcâarum CB,
BD , DA, Ë: reflangulo comprehenfo bis fub

b47.;rnm C3, BD : b Eit autem quadratis refiarum CD,
DA,, æqualc quadratum reâæ AC. Quarc 8C
quadratum reflue AC , æquale erit tribus quadra-
xîs’rcâarum C8, BD, DA, 8: reélnngulo com-
iprçhçni’o bis fub (JB, BD. Cum igiiur quadratis

c,,-.pmm rcc’iarum 11D, DA, c’æqualc fit quadratum rcé’tæ ’

AB; cri: quadratum rcétæ AC, æquale quadratis
Arcétarum CB , BA,, & rcétanguio comprehcnfo
bis fui) CB , BD. Quod cit propofitum. ln
mnbiy,;01iîis crgo triangulis» , quadratum , quad
fit,’&C. Qunduat oflcndenduin. ’

m ,THEQKJLPROPoam.
i In oxygonijs trianguiis , quadratum à la-

flçere angulum acutum fubtendente minus. efi
quadratis , quæ fiunç, à ’lateribus acutum an-

.gulum comprehendentibœ ,h rçâangulo ’bis

. com-,



                                                                     

un E 1e s E-C U N ou s; 97"
comprehcnfo , & ab uno laterum, quæ fun:
circa àcutum anguium , in qubd perpendicu-
laris ,cadic , 8: ab affumpta interius iinea
fub perpendiculari prope acutum angulum.

A Int omnesfangnli trianauIi ABC, acutî 8c ex
S A , perpendicularis AD, demifia cadat in: iz- Il.) IÎÎ
tus BC. Dico quadratum Iatcris AB, 149d un. fifi,
to angulo ACE , opponitur, minus c c quadra. A ’ *’
tis laterum AC , CB, circa angulum acutum;
diâum, reâangulo bis comprchenfo fub BC, CD,,
hoc et! , uadratum 1mm AB una cum te.
&angulo bis comprehenfo fub BC, CD, æ uale I;
cire duobus auadratis latcrum AC, CE. nm, i
enim méta BC, divifa fit in D, utcunque, cran: ,
quadrata reéiarum BC, CD, a æqualia çcâanguio a "il; 1"
compiehcnfo bis fub BC, CD, 8c quadraro mu: 7i 5
&æ BD. Addito ergo communi uadraio métas, a. -
DA, erunt tria quadrata reâarum B , CD, DA,
glana reâangulo bis comprchenfo fub BC ,
A , 8: duobus quadratis rcâarum BD,»DA:.

Duobus autem quadratis rcâuum CD, DA,,
à æ a]: en quadratum rafla CA. Duo igiturb "un .

na rata refiarum BC CA , æquniia fun: reoï 4’7’ 4
angulo bis compreheni’o fub BC, CD, 8c duo--

bus quadratis racial-nm BD, DA. Cum ergo.
duobus quadratis te&arum BD , DA ,1: æqualc,
fit quadrarum refis: AB; erunt duo quadrata re- "7 ’
&arum BC , CA, æqualia reâangulo bis compte»
henfo fub BC, CD, 8c quadrato rxéiæAB, quad. . r ;
cil propofitum. Eodem mode oflcndetur, qua-A
drata reébu’um AB, BC. , æqualîa me rcÔanguîO;
bis comprehenfo fui) CB, 813,8: undrato méta;
AC, hoc cil, quadratum lateris A , minus du:
quadratig laterum, AB, BC, reâtaxggulo compta
hcnfo bis tub CB , BD. In oxygoniisjrgo tri-
anguiis , quadratum I à latere, 1 Quod des

x
’ A

monflrandum cm.

&w.... G V un,



                                                                     

98 EUC LIIDIS GE-ÛMAETKIJE,

à. PROBL,,2. PROPOS. 14...-
- Dato reâiiineo æquziic quadratum con-

: - Rituel-c. ’
71.115 It datum reâilîncum A, cui qiiadrntum æqualc
fi, 9, conflituendum cit. a Confliruntur parallclo-
.4,ij grammum BCDE , æqunic rethhnco A, habens

anguium reflum , CUJUS unum latus, ut DC,
Egducatur ad F, fitquc CF , rafla æqualis reâæ

. . Dividatur quoque DF, bifariam in purifia
G, (àuod cadet zut in pundum C, aut non.

ü, a; Si ca it in puntïium C. erit mihi BC, (cum
’ æquaiis -pou:1tur rcrïiæ CF) redise CD, æquaiis.

V , . uare rcâangulum BD, erit quadratum, cum
bIAM’Jatera DE , EB, b æquuiia fiât oppoiiris lateribus

k i BC, CD; arque adeo confiiruruin cri; quadratum
fifi 91 æquale reéiilinco A. Si Vcro puncîtum G; non

cadi: in C; faéio G, centro, defcribatur inter-.4
vallo GD vcl GF, fcmicircuius FHD produca-
turque 3C doncc circumfcrcnriam du: in H.
Dico igitur, undmtum reflua CH, cire æquaie

, .. . ,ireétilinco A. i u’éta enim rcéin GH; guia rafla
A " DF, dividirur bifariam in G, 8c mon bifariam in

G; erit rcôtànguium cmnprehcnfum fub DC,
CF, hoc cit, reitanguium BD, nua cum qua-

ouhfun .dl’ato reâæ ÀGC ’, c œqunic quadmto rcûæ GF,
hoc cil,- qua’drato retraie CH; cum refiæ GF,

GH,.fint æqualcs: At quadmtum reéiæ CH,
647.9111»? Àæquale-efi qqadmtis reétarum GC, CH. Igi-

tut reétangulum BD, una cum quadraro reâæ
GC, æquàle quoque erit quadratis rcâarum GC,
CH. I uamerem dompta communi uadrafo
reavæ , reflinncbit reéiangui’um’ BD , oc eiÏ,
rçétilineumi A; quadrato reître CH, æquale. Da-
rn- ergo reérilineo æqualc quadratum conflituimus:
Quod fuere-oponcbat. *

æ

EUCLà
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g .EU C L Ibis
ELEMENTUMÏ

TERTIU’M,
VDEFINITIUO.’ I.

i Æquaies circuii flint, quorum diamerri fun: I .
æquales ; Vel quorum, quæ ex cenms, refis:
lineæ funr æquales.

Uam’am Euclide: hac 3. lib. varie: circulç’

g proprieraze: demonlira: , idcirca carlin:
pria: termina: quofdam , quorum fieqmn:

in :0 fatum: (fi ufw. Primat» itaque du?! , tu
circula: 3,7? 471mm, quorum diametri , "ch- [antidre-
marri qu’ait: fum. Cam enim circula: defcrilmmr
ex circmwlutiane femidzanmri cirera atterumjxtrg.
mm» fixa": ,. 0’ immobile , a: 156., ,1. dirima,
perfivicuum e]? , e03 circula: (Je (quia, quorum
fèmidramnri, feu refît ex centrât Juge, [un 411w-

ler; val etiam quorum renflamma. fioit. n .- W
Ut fi dénutri AB , BC, w! "a: DE , 56’; un DE.
Ècmtri: D, 0* E , dufla fin: .44]wa , 47:44ch fit-ÉPelh
au»: circuli AFB , 0’ BGC.» Sir: m’en: e cana
train , fi circuli fin: agnela, rempdùmorri. «le!
M4 è «unir M4 agneler. En Mr ligua, cinn-

, G a in,



                                                                     

EUC LFIDIS IGEOMET’RIÆ.
la, quorum Mi , w! n84 Ana; ex ami:

A faire inquiet, ingrate: Je; wifi dimmi BC,
741,3. HI, vol refitEG, KL , Ècemrir E, (r K,
3’" "A M4 fin: Mules, baqueter mon cirruli BGC’,

(r HL! ; arque du illa»; , raja: démener, w!
fliquer" major, majorent. Etconrra, circulo-

rmn 91411144113»: .diamtror , fimidzametrafw inqua-
le!J de ,’ majorât quidem majorent , cr minon) mi;
mm».

I’DÈF’INIFTIO. Il.

Reflet une: circulum tangere dicitur , quæ
cum crrculum tangat , fi producarur’, Circu-

lum non fecar. - v
un. 1X. UT rafle dB , fi in circula»; BED, rang: in
h. 13 B , a: produfh ad C , huila ration: circulent

[un , [cd ma jacta: extra ipfim: , dicerur rangera
circulant. A: titra 76’an EF , qui: ira eundem
circula»: mugit in F , ut pradnfia ad G , [cru tir-4
culant , caduque finira rpfmn, non dicetur circulum

rangera, fui ferme. I I
. ,HD’E-FINITIO.III.

- Circuli fe fe mutuo tangere dicuntur, qui
fefe inuruo tangentes, fe fe mutuo non fecanc.

un. lX.-E0dem mode duo circuli 41C , ,BC , fi mua
fi-M-lî- - dicumur rangera in C ,, rira contigu): in

ï A 53 C, ut muter aberrent faner. E]? un»: hic «maffia
h; 11-f- circnlorum duplex. Aut enim exteriasfe f: cireuli

tangara: , ut quando un; extra chemin efllgfinu;
fi. I4. 3m barrira, quando «un: faire alterna» con Mina.

21104 fi dgæ mali in: fi murin rangent, ut unau

a ". charnu



                                                                     

A

L 7131123 TE a nos; 1x6:
dom quoque feue , Jimuritirculi rififi un" 1’43: 1x,!

FD.
D, E F 1 N 1 T I- 1091N.

fiente , a non ronge". rÙn’ eireuli BD, 1,6;

In circulo æqualiter dif’caJe à courra refluai
lineæ dieuntur ,’ cum perpendiculaires, quæ à
centre in ipfas ducuntur, font æquales. Lon-
gius autem abeffc illa dicitur, in quam major A
perpendicularis cadir.

venin»: inter "une; Lima: reflet, 4 que ab clique.
punflo ad quamliber lineam reflue duçuntur, fi r

breviflimefl perpeudiculorir, 10’ [enfer «du; g
du: une rnfiuim ouadi: vorioripoflimr; "fie dr’flune c if - h
lie ilh’u: fourrât à liner: illa refit: aerpiturpener [menin

perpendicuiorem. U; difiemia punfii A ,I à refit;
BC , dicitur efle perpendiculari: 11D ,v m autem

i713. Xi

leAE, ou! AE, val alia garais, que non perpendio’
culari: efl 5 quia 44D , «mon! brevior , ex
corail. profil. r 9.1111. r. Immo non film» JE ,-
AF , majores fun: , que»! AD , fedrietiorn
inter f: inequele: flan. E1? enim AE, a major,
que!» JE , cum dugulu: AEF , fit obtufiu , 0’
AFE , acutur, 0’ [in de «Bi: lirai: non perpendicu-
loriôw. Qod enim ARE , acuturjit, confia: ex
eo , quad in trrhngulo ADF , duo ongulr’ ADE,
AF D , b minore: fun: duobus rafloit. Hinc enim
fi: i, cum ADF, refluxfir, angulum AFD, rafle
me minorem. Menratione angulur AED, offen-
detur acutum Propteree quad in triangule ADE,
c duo anguh’ ADE , AED, minorerfim’t’duebur

ftflù, a: ADE, reflux efl, acfrdnde, amarrée
JEU», AEF ," degudlexfm duobus refiiràeri:
415F , dtufux. Hinc fa un: ell’,’ ur’Euclidere-

- - v .I G 3 quilleur

a 194mo!

b1], prix;

e r7. pour)

.d 13.pri;ni



                                                                     

 : r.0’

je; EÜCLID [S GEOEIETRIÆ.
v; quiet» dijknn’w 928m in circula-ab ipfim m-

. .c un definirri; parquait: pupendicularex, (r itaque.
70 x- le»: 41)?th par singulet. Ut du refît AB,
fig. a. CD , in circula ABCD, aqualiter dicentur dIflare

i ramolli , fi WMdiculareJ EF , EU , agamie:
fatum. A: lima CD’, longim &ch dictmr à .
miro E ,r qui. ligua HI, [î perfendzculam EC,
major funin pavana-dm EK.

DEFINITIO. V.
Segmentum circuli en: figura, quæ fub renfla.

linea, & circuh pcripheria comprehenditur.

un. x. UT FJautur à circula ABCD, "au BD.
. mutique, dicemr nnfigum BAD, contenta

vffi’cungferentia 814D , 0’ refit: BD; qui»! figura
’BCD, comprehenfà rafla BD *, (œcircngnferemia’

- BCD, abruti figmmwn. Ex hi: colligitur’trlflex
circuli figmmm. Stmicirculu: , (panda rafla
BD , p0 centrqu E , incedit; Segment!!!» [enti-
circulo majm ,n quando "fla BD , mm tranjit par
centra»; , in ipfi’ tamen commun exifli: , garde e]?

.jègmentnm 8.40; E: Segmentxm lemicirmlo mi-
  un; , uam quid «mm»; abruti confiimimr, cujuf- 

mali a]! figmemum BCD. Vocmur à plenfqm’
Geamemlt rafla BD , chorda , 0’  circumferentin

.Bde, ml BCD, aux; ’ -
D E F 1 NIT 1. o. VI.

n Segmenti autem Iangulusleflz,kqu.i fub rafla
.l -. litiez, & circuli peripheria compréhenditur-

- 4. î DEfinit jam Euclide: tria gélifia àngulorum, qui
circuli; confideramur, Brin» [ou gaulant,

I flegme».
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LIBzæ-TER’IIvs. ,33
figuemi, dicem angulum primum ABD, ruel’ADB, La. x,
contention fui! relia lima BD , (7’ cirqumferemù 175- 3.
v3.40 , appelle" ungulum fighxqzti.’ Jde. fifeg- h. 4;
mm»: circuli fuerit fimicirculu: , .çlrtetur un ulu:
BAC , fimicirculi: Si mm figmmtzumlmaju: fini. [1123;
circula (mitent, vocabimr Mgulùj BD, figmmti
majori: : Si darique fegmemuru 1minqu fum’; fini...
circula, angulu: CBD , figurerai.muiofignuhcupubinq.

D E F LN 1 agir p?
. In fegmento autem angulus efl: ,l cum in
fegmenti periphcria fumptumr filait quo’dpiam
punâum, & ab i110 in termines reèÏæ ejùs
lineæ , quæ fegmenti bafi; cit; jadjhnétæ fuér
rine rcâæ lineæ : Is, inquart); ’angulus ab ad-
junêtis illis linciç comprehenfus angulus eft in

fegmenco. . .Il [Quantum circuli quodcunque ABC, cuju: un. x.
bafi: rafla ’AC’. Ex fufi’epto quolibet purifia ,fiE- in

«.8 , m circumferemin, ducanmr "ad A fia ’11, 0’

C , utrum bafis, 1127;: 1mn: Bd , BC. Amm- ,
lm igitur refillincu: ABC; diciturlexiflere in eg- ’ .

me)!» ABC. w l .
D En N 1T to, VIH.

Cum veto coqurchendenœs langulu-m. ré-
&æ lineæ aliquzrm afl’umunt peripheriam, illi

angulus infiftere dicitur. , . -. ’
i X pullfh A, quolibet flfieptoI-z’rz circumferemiq un. x.

circuli ABCD, ducamur refis du: [mu AB, ü, à» ..
34D ,’-ud duakùrem B, 0’"Dl, àirêumfrnntig l je l
BCD , cujufque , gaulèfi- duwwfig’ 213.

a .. G 4- AD, a



                                                                     

(94 E00. LAIADIS GEEOMETRIÆ.
’A D, (fumait. lagmi; itaque refiilineu: BAH,
r lnflr’lere dimur circumferemia BCD.

Frater me: diélu angula: confideratur «in à
Gemmri: angulu: contingemù. qui continuer lima

” rafla tangente circulum . 0’ circumfcrmlia circuli;

Tl! X.
à. 1.

ml ce": ducaux circumftrentii: femutua ungemibux,
five lm azurin: fiat , five interiw. Extmplum
Si rafla A8 , rangs: circulum CDE. au C; angu-

r-lu: minuta ACD , w! BCE , dæeçur angulu: ramin-
gaula , fit» cannât": ,Rurfus , fi circulu: CEB,
tungar circulunn EFG , exteriu: in E; 1mn circula:
HFI , circulum EFG , interiu: in F; appellabitur
tannangulu; cmilincm .CEF , quam EFH , val
GFI . angulus contaflm , [tu cantingèmù. Sun:

itaque , ut vida, m: auguli cantingcmia , mm:
’ quidem minus, reliqui un. duo curvilimi.

DEF.IN.ITIO. 1X.
Se&or autem circuli cit, cum admipfius cir-

- culi centrumconfizitutus fuerit angulns, com-

Tll X.in s:

au! x.
jà 9:

prehenfa nimirum figura â: à rèâisklineis an-
gulum continentibus , & à peripheria ab illi!

aITumpta. . » .SI in circula ABCD , cujus «utrum B , rafla
AE, CE , confirmant angulum AEC, ad tm-

trum E; nominabitur figura AECD, aimanta r:-
fli: AE, EC, 0P circumferemia udDC, qua
pudifla lima aflumuut, Salîor circuli.

D E F IN I T.I’o.-Ï XQ

Similia circuli fegmenta func, quæ angulos q
capiupt æqugles; Aut in quibus anguli-mter
Te funt’æquales.’ I q a: - .
f 15mm. Melun uam, 13mn,- .ejufdé-
t WMABCDEF5. :1444on barrira: angulfl

Q.
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ABF ,’ DCB , aquale: : ml , quad idem cf , in
quilnu iidem anguli tquale: unifiant, juxta 7. defi-
mtianem , fimilxa dicumur, 0’ circumfirmzia

V quoque ABDF , DCA E , limites. v

PROBL. x. PR.OPOS. 1.
Dati circuli centrum reperirè.

SÎt circulus- dams ABCD, cujus cehtrum oporl 7,". x.

’ fig. Io. , almfil
tu invcnire. Ducatur in c0 fine: utcun ne

AC , a quæ bifariam dividatur in E, 8c perqE
1nd AC , perpendicularîs agatur BD, utrinque in
pcrâpheria terminata-in puné’cîs B, D. Hac igîtur
bîfarîam feâa in F; dico F, cm: centrum circulï
-pr0p0filî. In ipfa enim refît: BD, aliud pan-I
âum , prætcr F, non erit centrum, cum 0mm:
aliud punâam ipfam dividnt inæqualiter, quando-
quidem in F , dîvifa fuît æqualitcr. Si igitur F ,
mon CR ccntrum , fit punâum G, extra mitan!

3.

.,- 1

BD, «utrum, à quo ducantur mica: GA, CE, *
GC. Quoniam ergo lutera AE, EC, triangulï
AEG, æqualîa fun: lateribus CE, EG, triangulî
CEG; a: bah AG, bafi CG; (à centra enim
duci dîcuntur) tenu): anguli AEG,’CEG, 32-1, a"...

unies; c ideoquo reâiz Erat autem 86 angulus en",
4 EF, reflua, ex conflruétîouc. Igîtur reâi AEF ’ l 4
AEG , æquale: funt , par: 8c totum, quod c
gratin-dam. Non et ergo punâtum G, centrum;
cademque cfi ratio-de omni alia. Quate F, cen-
trum erit. laque dntî-circuli centmm reperimus.
Qlwd sa: faciendum. »

CO:R-O,LLARIUM,
"- mac’nuniuaugunï. a in circula, na; murine;
alignant. tram: Imam -bifariam . a: ad angulos naos
(au. in mante elfe centmm circuli. NIE! en de. quod
BD, man, "aux: AC. flûtiau: feu: in En Seul
angnlos naos . charnu: fait . panama eju. Indium
15g accalmie «ai circuli «nuant,

’ J THEOR..



                                                                     

:06 EUCLIDILs "GEOMETKIÆ.. ,

ü,- THEOR. 1. PROPOS.- 2.
Si in circuli peripheriaduo quælibet punfta

acce ta fuerintz; Reéla limez , quæ ad ipfa
pua a adjungitur, intra cn’culum cadet.

La. x: IN circule ABC, fumantut: quælibet duo punâa
A, 8: C in ejus circumfcrcutîa. Dico radium

, I ex A, in à, duânm, cadets intra circulum,
’* ira ut ipfum fecct. Si enim non cadi: intra, ca-
. ° da: extra, qualis cit linca ADC, méta, ut vu]:

.h",:,’mü,adverfarîus. Invente a igîtur centre E, ducan-
t tut ab eo ad punch nffumpta A, 8c C, nec non ’

ad quodvis punit-nm D , jugeât: ADC, linéæ
[6&3 EA , EC, ED, [caïque EB, circumfe-
rentiam in B. Quoniam crgo duo latent EA,
EC, triangulî, cujus bnfis ponitur recta ADC,

b W, æqualia fun: , (è centra enim ducuntur) b crunt
Ï’ àngulî EAD , ECD, æqualcs: Efl autem angu-

CŒW gulus EDA , r angulo ECD, major extemus
interne oppofito , cum latus CD, in triangulo
ECD, fit produôtum ad A, Igimr 8c angulo,
EAD, major erit idem angulusdEDA’. Quartz

’ , recta EA , majori angulo ADE ,;Aoppofita, (hoc
dt , méta EB, fibi æqunlîs;) d major erit, quam

l- ’ reâa ED, minori anglxlquAE, oppofita, par:
.quam totum. Quod cit çbfurdum. . Non îgitux

tafia ex A , in C, duâa extra circulum cadet,
fed intra. Eodcm enim .modo demonfitabitur,
rectum dutïtam et A , in; C., non page cades-e
fupcr arcum ABC , îta ut. padcm fit, me. cit,-
cumfercntîa ABC. Effet enim recta E , ma-
jor, quam recta lEB. .- Quod etiam et dcfinitîone
reâæ lineæ pater , cum. ABC , nous fit lima
cana , non autem :432: ,Itaquenfiu infcizmli
perîpherîa duo, quælibet. panât, &c. t Quod cru:

oflçndcnddm.. l I. I . z
tin « r
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Hinc cf! .manifcflum , linehm "&am .-quæ circulâm
fanait , in ut pum non (au! , in unn.,tamum puât?
iplum tangue. Si coin! in aunbuspuvâls cura rugît-u. .
gcaderet pa.rs.r,t&æ inter ca .duo [mafia .pofira- . [un auna.
circulum. Que circulant fienter, quod dt centra hy-
pothcfin. . - .    - ’ .’ -r-’ 3; q

T H E10 R.- 2. P R. 09.0.5. Laa?

’Si in circqu refila quædçzm linca par 6041-.

trum extenfa quandam non per centrum ex-
tenfam bifariqm’fecet; 6: ad,angulos reâos
ipf’am fccabit. Et fi ad angulps reâos egm
iècec, bifariam quoquc eam’ fecabit.

PEr ccntrum A , circulî BCD, nazi CE, cx- r43, x. ,
tcnfa dividat  rc&am BD , non pet centrum fig. ".3

cxtcnfixm, bifariam iu  F. Dico ’reâam AF,’ terre
ad anguïos tettes îpfi .BD. Duétis cnîm.rc&is g!
AB, AD ,’ crunl: duo lama AF, F3,. uîanguli    
AFB, duobus Ah, FD, trianguliAFD, æqualîn; . ’
8C bafes AB, AD , æquales.. algitur anguli:as.p;.
AFB, AFD, æqualcs mm; , hoc çfl, la rcéti. Quodvd 1o. 19’.

eut primo ropofirum. 1 ; - zSir jam F sa angulosv trans igfi BD. Dia)
reâam BD, bifariam fecarî in P ,’à reâaCE.
Duâis enfin îtcrum mais AB , AD; .cum latent
AB, AD trianguli ABD, fin; æ, unifia , à emmi!» 5m
anguli AËD , ,B æqualçs. - uoniamdgixur. .2. n .:
duo anguli APR, AËF, .trîanguli .ABFn ualcs. .
flint duobus angulîs AFD, AIDE, uîangulî: DF a ïV’û à   ’
8; la:çra,AB, AD, qua: mais ,auguHsleæqualibüs:
êpponuntun, æqualîa quoguçzpœtum datera FB,:c56.)rjd

D , æqualig. Q d feeuqdojpropouebmur." Sil.
igîtur in cirqulçi rç k a quædam figea pet animai
çxtenfz, &ç. .ÇQuod demonflrandum cm. 1. k . W.

w n w v ...J .  .’  ’ L

. a!»
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COROLLARIUM.
E: lue demonfintione facile infamant , in quovî:

triangule (mon!!!) latcmm æqualium . five æquilateruxn
. illud fit. five lfofcelcs , linnm . qu: bnfim bifariam f:-

Ïll. X.
fg. u.

HA
entarta.

’ b 3. mm.

Cet. perpendicularem efl’: ad bafim. le contra. Hneam,
qu: nd baflm fit parpendicularis. butina («me birman-n.
Nul! in triangule ABD ,ficuju: duo-Inter: AB . AD.
squali: (un: . uque adeo ex Centro A . per B , D, cit-
culus «(au puait: et to, quad na: AF, (mat bafin
BD. bifariam , oflenfum en . annules ad F. cire naos:
Et ex en . uod anguli ad F , Rai funt . demonfimum
CR. badin! B , à mû; AF. bifariam (cari. d

THEOR. 3. PROPOS. 4.
Si in circule duæ reêtæ lineæ fefe mutuo

fecent , orlon par centrum extenfæ; fa fe
mutuo b1fanam non fecabunt.

DUæ tafia: AB CD, fe mutuo in E, feeem;
in circule AÔBD , non pet céhtr’um exten-

fæ. Dico fieri non me, ut muruo fefe bifari-
am fecent. Si enim nua arum par centrum

n 2 tranfit, certum, dt, eam bifariatn mon Essai:
folum enim in centre , par quod alter: ponîtu:
non tranfire , bifariam dividitur : Si veto neutm
pet centrum extendîtur, quamvis un: enrum non-
nunquam bifarîam ab airera dîvîdamr tamen
ancra minime fecabitur bifarîam. DM a. enim

eût ô: AB, 8: CD, fi fieri potclt, bifarîam in E.
a Invento igitur centro circuli F , ducatm’ ab ce
ad E , refit: EF, Quoniam ergo FE , ponîtur
feczre reâam AB, blfarîam in E, b recabîtîptàm
ad angulos rcâos. -Eadem ratione fecabîtur CD,

; ad àngulos reâos ,d com ponatur bifariam divîdî
in E. . Quare refluai angulus FED reâo un ulo
FER, æ unlisneft , pars toti, quoâ en abfur um
laque in circule duæ reaæ ’lineæ fi: fe mutuo
feeent, ôte. Quod «a: demonfimndum.

1 J THEOR.
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THE02R. 4, PROPOS. 5.. .:

vnl
Si duo circuli fefe mutuo fecent , non

cric inox-nm 1dem centrum.,

DUO cîrculî AB D, EBD, f: mutuo facent in La; x.
B, 8c D. Dico îpfos non habere idem ccn- fig, ,4. ’

tram. Sir enîm, fi fieri porefl, idem centrum
utrîufilue, C, à quo duæ «en; ducanturiCB,
quidemad feâionem B; ÇA, Vera fecaus utram-
que circumferentiam in A , 8: E. Quonîam’îgîo
tut C, centrum ponîtur circuli EBD , cri: refit
EC, reâæ’CB, b ælqualis. Rurfus quia C , cen- b ".14;
(mm quoque ponitur circuli ABD ,eerit 8: «à:
AC, eidem rcéhe BC , æqualisn Quare refis -
EC, AC , 4 æquales inter’ le erunt, pars, 8: to-.. hm?
mm , quod en abfurdum. Si igîtur duo circulî A
fe fe mutuo facenr, &c. Quod onendendum

flat. i i
J5,

’THEOR;’5.,PR0POS. a. a
Si duo circuli fefe mutuo. interius tan-

gant; commnon erit 1dem cenLrüm.

U0 circuli AB, BC, fe interîus tangant in a), x,
B. Dico cos non babere idem centrum. k, .5.

Hnbeant enim , fi fieri potcfl , idem centrum D
à quo duæ reâæ ducantur; DE, quidem ad tar-
étum B. At DC Reims urramque eircumferenv
tiam in A, 8c . Quonîam igîtur D, ponitur- ,4;
centrum circuli A3, cri: reâa ADV, reélæBD, b l, ".15,
æqualis. Rurqu uia D, ponitur centrum cîr- .
coli BC exit. te a CD , eidem ne): BD æ-l
qualis. ignare. me: AD, 8e CD, a inter e e03 DM
mm æ uales , par: 8c tomm , quod dt abfur-d
dum. i igirur duo circuli le fe mutuo internat
(nilgaut, 8re, Quod demonfirandum cm.

l d THEOR.
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fila, T.H7E 01.11.. 6. ’-P R 013.053. 7.9

Si in diametro circuli quodpiam fumatur
punâum , quod circuli centrum non fit , ab
coque pomélo in circulurn quædam reâæ lineæ

"aidant : Maxima quidam cric ca, in qua
cenuum , minima veto reiiqua; aliarum veto
propinquior illi», quæ par centrum ducitur,
reinoriore femper majorefiz: Duæ autem fo-
Ium reëiæ lineæ æ ualcs ab eodem punëio in
vdrculum’cadunt, a utrafquc partes minime,

i’ je] inàximæ. i ’ I
1’43. x diamctro ,AB , circuli ACDEB , cujus cen-
fg. 16. trum F , punétum afinmamr quodcunque G,

prætcr cenrrum, & ex G cadanr in circulum
quorcunque lineæ GC , 615, GE. Dico omni-
um , quæ ex G , ad circumfercntiam ducuntur,
maxixmm un GA , in qua cit centrum, mini-
mam vcro reliquam GB, qulæ diametrum perficit:
Dcindc reéiam GC, quæ rcétæ GA, pcr eciitrum
duc’tædpropinquior cit , mniorem reéta GD, quæ
un cadcm GA, plus difiat; 8c eadem ratiune
GD, majorcm reéia GE, arque ira de aliis limois,

:i.’ filduccrentur, in infinitum. Denique ex G , ad
.5 :f-unal’quc partes minimæ lineæ GB, vel maximas

GÀ , duci poire tanrummodo duas limas inter
g fc æqunlcs. ’Ducamur è centronF, ad C, D,

8C E, retins lineæ PC, FD, FE. Quoniam igi-
ne.me tur duo laiera GF, FC, trianguli GFC, amajora

--funti latere GC. Sunt autem reétæ GF, 17C ,
æqual’es mais GF , FA, hoc cit, toti rcâæ GA;I
en! & GA’, major , quam GC. Eaidem ratione

’ "major ’erit’ reéia GA , quam GD, 8c quam’Gijl.

r unreiGA ;’maxima cit omnium, que ex G, in

rculum i Cadünt. i .-. Deinde, quioniam in trianguio EFG, iatus E13,-
ËÂ’Wôminus et; duobus latetibus FG, GE. En: auge?

i - - " 7
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EF’, ipfi FB , .æ kalis; erit 8: PB, miner dua-
bus mais FG, G g Demptai ergo communî re-
&a FG, remanebit adhuc GB miner, quam
GE. Eadcm rauque miner cri: GB, quam GD,
8: quam GC. Quare G8, minima cil omnium,
qua: ex G, in cirçuli circumfercn’tiam cadunt.
.Rurfus , quia duo latera GF, FC trianguli

. GFC, æ naiiaafunt duobus lateribuséF, FD,
trianguii FD ; 8: angulus totos GFC , major
en angulo ’GFD i; r erît bafis GC, major bafe
6D. Eadem ratione’ major cri: GC, uam CE;
Item major crit GD, quam GE; (guai-e iinea
propinquior ci , quæ percenrrum duditur, major
en en, qua: remotior. vFiat jam angulo BFE, ex aitcra parte æqualis
angulus BFH , 8: ducatur reéia CH. Quoniam
îgitur lare-ra EF, FG , trianguli ’EFG, æquaiia

cz4.)rhl

funr lnfcribus H11, FG, rrianguii HFG, 8: an- e
guIi bis latcribus contenu EFG, HFG, æquales;
r; crunr redise GE , GH, ex utmquc parte ipfius
Pneu: minima; 6B, .vel. maximæ? GA, æquales
inter fifi .Quod. autemknulia aiia bis duabus
pofiît être æLjuaiiènconttat. Nain; fi ex G, duca-
tur aiîn, q’uæfctadat. fupra punétum H, cri: ca,
cum fit ci, qu’æiper centrum ducitur, propianuli-
or, major quam GH : Ifi verocadat infra ,
cri: ca , cum fig .remotior ou, cadcm GA , pet
centmm duéia , minot quam GH, ut oitenfum
fuit. Duæ igitur doutant rifla: lmcæ æquaies
ad utrafquc partes minimæ GB, vel maxima:
GA, cadunç. It: uefi in diamerro circuli quoti-
pizun fumatur’pun nm, &c. Quod erar demod-

firandum. V ,. . , . i. T H E0;RÇ.-;;’7. P 1:10.203. a.

. Si extra; cireuium firmatur-l’punéium’ quoti-
piam ,I ab ’ en udpùnflb’ard’cixeulurn dedùeanë
rur refléta guæ am’lincæ. , ’guaruin une: àuidem

per cençruni Â ’protcndaturf, rçliquæ’ iranien:

. "5 - Ë:.- a...

’d gerbai

- ’iüfi à ,5
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uz 1106110138 GEOJ’METQIÆ.
Liber :4 In cavam peripheriam eadentium méta.
mm linearum maxima quidem efl: i113 , quæ
per Centrum ducirur; aliarum autem propin-
quior ci , quæ par centrum tranfic, remoriore
femper major en: ; In convexam v,ero perio
pheriam cadenLiurn reâarum iinearum minima.
quidem efl: illa, quæ inter punéium , ô: dia-
metrum interponitur; aliarum auteur ca, que:

api-opinquior cit minima: , remotiore femper
miner cit. Duæ aucem tantum recta: lineæ
aulnaies ab eo un&o m ipfum circulum ca-
dunt , iad utra que partes minima: , vel maxi-
mua

EX punâo A extracircuium BCDEF I, cujus
centrum K), lmeæ facantes circuium ducau-

tur , narum A], cr centrum tranfeat, aliæ ve-
.’ro A , AG , A , utcunque. Dico omnium

erre maximam A! quæ pet ecnrrum incedit:
Deindc reâam AH’, quæ Raz AI , quæ pet
cenrrum ducirur, propinquior niât, majorem
rafla AG , qua remotior en ab eadem A]: Et
eadem ratione AG, majorem quam AF. E con-
trmio autem, reâam AB, omnium, qua: extra
eirculum (une, minimam elfe: Deînde reâam
AC, quæ vicinior en minimæ A8, minorem cfl’e
reéta AD, remotiore; Et eadem ratione, ipiam
AD, minorem quam A12. Denique ex A, ad
utraique partes minimæ lineæ AB, vel maximæ
AI , duci poire tantummodo duas lineas refis:
inter fe æ maies. Ducantur ex centre K. a
unaa C, , E, G, H, reâæ KC, kD,
E, KF, KG, uoniam igtur duolatera

naofimxAK , KH, trianguli A , a majora fun: «a:
AH; .Sunt autem reâz AK, KH, æquales mais
AK , K1 , hoc cil , toti reàæ AI;.erit 8: Al,
major , quam AH. Eadem ration: erit AI,
major, quam AG, 8: quam AF. Quare AI,
en Yomnium, que ex A, in circulum codant,

mm ’ . Bande»



                                                                     

ÏuGNmahea-

17m 6:3 à

plaine TE’RTIUs. "5:3
Deinde , uoniam latere AK KH trianguli -1

AKH, æqua in .funt lateribus ÂK KG,.tnan- i
guli AKG; Et angulus toms A ,. major en
angulo AKG ; la erit bafis AH , bafe AG, ma- 514M
jor. Eadem ratione major erir AH, quam AF:
Item AG major, quam AF. Quare linea pro-
pinquior en, quæ per centrum ducnur, major et!

linea remotîore. i lRurfus, quia in triangule ACK, refit: AK, v
c mînor cil: duabus AC, CR; fi auferantur æ- gagph
quales BK, CK: remanebit adhuc AB, minor, ri
f6!!! AC. Simili ratione erit AB, minor, nain

’ , 8: quam AE. Quare AB, omnium luma-
rum extra circulum, quæ ex A, ducuntur minima en. A

Rurlüs, cum intra triangulum A K, cadant
duæ reâæ AC , CK , ab extremitatibus lateris .
AKV; derunt AC, CK , minores quam AD, du";
.DK. Sublatisigituræqualibus CK, D , remmebit x ’: n
adhuc AC , miner, quam AD. Pari ratione erit
AC, minot, quam AE , item AD, minorquam
AE. Quare linea propinquior minimæilineæ A3,
miner en, quam remotior ab cadem.

Pollremo fiat angulo AKC, angulus AKL,
æqualis, 8c ducatur reéia AL. Quoniam igitur
lacera AK, KG, trianguli AKC , æqualia fun:
lateribus AK, KL, trianguli AKL; Sunt autem
8c auguli AKC, AKL , diâis lateribus contenti

iæquales; e crunt reâtæ AC , AL , ,ex uttnque e 4M
parte minima: AB , vel maximærAlr, inter fe æ- ’ I t i
qualcs. Quod autem nulla alfa bis Oflit efi’e æ-
qualis , comtat. Nain fi ex A,’ ucatur veau.
cadens ultra L, cric ipfa, cum fit remotiorà mî-

..nimnvmajor quam AL. Quod fi cadet inter B,
,8: L, erit en, cum. fit minima: pro inquiet, mi- 4 i ï
linor.,q,uam AL, ut oficnfum en; uæ îgitur fo-
lum refila: lineæ æquales ad utrafquepartes mi-

.nnnlæ ,. vel maxima; A cadrant. Si igitur extra cir-
,culnm. fumatur 1,put,16t.urn..qirodpiarn , ab coque
punâo ad Circulum deducantur reflæ’ quædam

. une, quarum nm uidemr pet centr’um. proten-
Jung-ÂÇC- Quod «a: demonltrnndum..5 . .-

a . . . H THEOR.
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THEOiRl8.iPROPOS..9.
. Si in circule acceptum fuerit 1311115th

L aliquod, dz ab eo punch ad circulum cadant
.plures, quam dure, reéÏæ lineæ æquales; ac-
.cepLum punëtum cençrum efl: ipfius circuli.

. x, punâo afl’umpto A, in circule BCD, ca-
A dam plures reflua, unm duæ, AB, AC,

AD, inter fe æquaics. ico A , punâum du:
centrum circuli. Conncétantur cnim punàa B,

- C, D; mais BC, CD; quibus diviiis bifar’ram in
51°WE, 8L F, à ducantur ex A , rcâæ AE, ,AF.

Quoniam igitur latera AE, EB, trianguli AEB,
æqualia funt lateribus AIE , EC, triangulî AEC;

ï 8c bures AB , AC , pomlmur miam ægualcs;
nÛærîma arum anguli AEB, AEC , æqualcs , idcoque

;re&î. Eodem modo ollaidcmus, angulos ad F,
-.c1fc reâos. uarecum reître AE, AF, dividant
,rcâas BC, , bit’nriam, 8: ad angulos rcâos,
tranfibit utraque producta pet centrum circuli,

.per .Corollarium propof. 1. hujus lib. Punétum
igitur A , in que fc munie (cœur, centrum cri:
circuli. Si emm effet aïiud punâum connu-m,
.non trnnfirct utraque per centrum. Si itague in
circuio ’acceptum fuerit punâum, &C. Quod

g . . I demonftrandum erat. iME. XI. Amer. Si punâum A , non en centrum gin
fig. u. vculî, fiât centrum inventum E , ex quo pet
bucm’i. A, 332111! diameter FG. Quoniam îgitur in dia-

-mclro iFG, ptæter centrum acceptum’ en: pun-
,âum A à quo in circumferentiam cadunt reâa .

c 7.mü. AD, ACE ; a erit méta AD, quæ propinquior en
«reâæ AG, par centrum E, duâæ major uam
4312433 AC, remarier ab AG, quod cf! abfur nm.

i -xP06tæ fun: cnim æqunles rcâæ AD, AC. Idem
i ablurdumîcquetur, fi alind punâum pater, A,
..c91(1îr1àrâ1» , natuâ. a v E sa
-, v. 111,:14uan o r: a par cenrmm , pun-
fium Ayâuâncoîncidat cum un trima :311:-

A ., . un!
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lîum datatum , ut fi dicantur æqualcs tres A8,, x
AF , AC , ubi EA , coincidit. cum AF; 4erudfim]
AF , omnium à punflo A , cadentium minima ’
arque adeo miner , quam AB, à AC, quod cd
ablurdum. Ponitur enim unique æqualîs. .

TH’EOR. 9. PROPOS.  au 7.3
Circulus circulum in plurîbus, .quam. i - l

duobus , punëtis mon fçcat.

SEcet enim , fi fieri potefl, circulus ABCDEF, 7.43.111:
.cinculum AGBDHE, in plurîbus, quam duo- fg. a.

bus, punais A,,B , 8c D , quæ Èungantur reâish" i ’
AB, BD: quibus a bifariam divi 1.8 inÏI , 8: K, nuptial
icducantur ex I , 8c K, ad AB, 8c BD, par; huma»:

endiculares IL , KL. Quoniam Iîgitur refila;
L, KL , [mm métas AB, BD,,;in circulo

AGBDHE, bifariam , 8c ad angulos redîtes; i ; -
tranfibit utraquc, ex corollario propof. 1. hujus
lib. pet centrum ipfius. Quare punâum L in
3110 fe dividunt, exit centrum diéti circuit ’ o-

cm mode demonflrabîmus , punétum L, tire
ccntrum circuli ABCDEF. Duo igitut circuli
fc mutuo fecantes idem pofiîdent centrum, rquod c 1mm;
gavabfurdum. Circulus ergo circulum in luti-
bus, quam duobus, punais non feçat. vëuod
erat .dcmonflrandum. Î

Alitcr. Scccnt fe îidcm duo circuli, fi fienta. x.
potcfl , in tribus punâis A, B, 8c D, dlnven- fg, g,
mm autem fit I , centrum circuli AGBDHE, ennemi,

’à quo ad diâa tria punâa ducantur gaffa; 1A, ’
1B, ID quæ par dcfin. circuli æquales crunt
intis: fa. àuoniam igitur intra circulum ABCDEF,
afrumptum e11 punâum I , à quo cadunt in cir-
cumferentiam plures,quam duæ rafla: æqualcs, refît :9. mali;

i l, centrum circuli ABCDEF. Erat autem idem
punâum I, occntrum circuli AGBDHE. Duo
ergo circulii fe mutuo chantej babel): idem cen-
irum. fQuod ca abrurdum. - 1 . frimé”
. r . H a . V THEOR.
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V .THEOR. Io. PROPOS. II.-
Si duo circuli fe fc intus contingant , arque

accepta fuerint eorum centra ; ad eorum cen-
tra. adjunêta reéta linca , & produâa, in con-
taé’turnj circulorum cadet.

113.17. TAngat circuius ABC, circuium ADE, intus
h. 4. in A , 8c fit F , centrum circuli ABC, 8c
h j j G, centrum circuli ADE, quod nccciïario ab

’ i110 diverfum erît, cum duo circuli interius fe
.flumy, tangentes, a non pomnt idem centrum habere.

ico reétam extenfam pcr G , 8: F, cadere in
’ contaCtum A. Si cnim non cadit ferret utrum-

que cireuium in punflis kD , B , C , E, a: et
contaétu A, ad centra F, G, reâæ ducantur
AF, AG. uoniam igitur in trianguio AFG,

burin! duo latere G , FA, à majora funt latere GA;
Eit autem GA, méta reétæ GD, æ ualis; (quod.
G pofitum fit centrum circuli A E) erunt 8c

"GÊ , FA , reEtæ majores reéta GD. Dempta
.îgitur communi CF , remanebit FA , major ,
quam FD. Quare cum FA, æqualis fit ipfi

A 1*B; (quod F , pofitum fuerit centrum circuiî
ABC,) erit 8: FB , major, quam FD, par:
quam totum, quad en ablhrdum.
. Quod fi uis vth contendcre F, erre centrum

î circuli AD , 8c G , contrum circuiî ABC, in-
. I ’fiituetur argumentatio hac rationc. In triangqu
i2c16.ph’mi’AFG, duo lattera FG, GA, c majora funt latere

F A : Eit autem recta FA , reëtæi F E, æqualis,
Ï(cum.F ponatur centrum circuli ADE.) lgitur
vreétæ F é, GA, majores funt recta FE. Dempta
"ergo communî F G, remanebit GA , major,

’ A uam GE. Quîa igitur GA, æquaiis cit ipfi
fic: (propterea uod G , ponituraefle centrum
icirculi ABC,) eut quoque GC, major, uam
"GE , pars quam totum, quod cit abfur 11m.
Idem abfurdum faquetur , fi centrum. majorât

.circuli extra minorem ponatur. Non ergo real
FG ,

s...
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,LIBER TERT-IUJ. au
FG ,d extenfa utrumque circulum feeabît, [cd in I j
Contaérum A , cadet. ,Quare fi duo leCllh fefe ’
inrus contingant;, &c. Quoderat ’demonflran-

dum.’ * ’ * i
,THEORiLPROPQSn.Lfi

Si duo circuli fefe exterius contingant,
liner. méta , quæ ad centra co’rumuadjungi-
rur, per contaétum tranfiblt. l ’ A "’ .

Lu

,Clrculî duo ABC , DBE , tan am: 12-: e’xteriu: un. x1;
in B , 8: centrum circuiî A fit F, cir- fig. 5. i

culî veto DBE, centrum fit G; bico "au -
enenfam per F, 8: Go, traufire per contaâum
B. Si enim non tranfit , fecet circumfierentias in
C, a: E , ducanturque à ecntris F , G, ad B,
contaâum recta: FB , GE. Quoniam igitur in
triangulo F BG , latcra duo BF BG , ama’ora nanard
funt latere F G: El! autcm recta i317 , reâæ C,
ai ualis: (quod F , ponatur centrum circuli
A ,) 8: recta GB, même GE, æqualis; (quad .
G, ponatur centrum circuli DBE,) erunt &refiæ
F C , GE , majores quam recta F G, pars quam
totum , (cum FG, tontineat præter FC, GE, t 43
rcâam adhuc CE,) quod si! abfurdum. jSi igî-
turc duo circuli’ fefe exterius contingent, &c.
Quod crut demonfirandum. -

THEOKraPROPoaxaîm
A Circulus circulum non mugit in .pluribus i. . .3

punëhs , quam une , five intus , five extra

tangat. - .TAngant fefe circuli ABCD, AECF, intus, fi un. x1.
fieri potefl, in plnribus punais, uam.uno, il. 6.

A, 8: C : Mumantur autem centra orum cir-
culorum G , H, a quæ diverfa erunt, pet que ac. qui,
real GH, in utramque puremextcndatur,.qunm ’ ;

,, H3 necefe -- m!



                                                                     

QI fluai).

Il! XI-
fg. 1.

1:8 EUCLIDIS 020513112175.
necefï’e et! L ,Lcadcte in contaâus A, 8: C. Ira-i
que cum G fit centrum, 8: retira AGHC, dia-
mcter , dividetur AGHC , bifariam in punâo G.
Simili ratione dividetur cadcm AC, bir’ariam in
H , quod en abfurdum. Una enim un: in uno
duntaxat punâo dividîtur bifariam. Si namque
GC, cit dimidium totius AC, cri: neceiïario
HC, dimidio minor, cum fit pars dimidii GC.

Quod fi qui: dicat reâatn GH , extenfam ad
partes quidem G , cadete in contaâum A; At
veto ad pattes H, minime pertîngere ad contaflum
C, fcd fecare utrum ne circulum in. I, 8: K,
ut in 7mn figura pet picuum cit: (D’cere enim
quis poirer, in’præcedenti propoiï oflcnfum elfe,
rcâam pet duo centra circulorum fcfe intus tan-

’ gentium dué’tam cadere in unum duntaxat con-
taâum non autcm in alterum, quod tamen ne-
mo mâte aflirmare potetit , cum demonitratio
præcedentis propof. unique contaétui conveniat.
Scd quicquid dicat aliquis, oitendcmus, abfurdum
fllud cirez) ducendæ erunt ex centris G , H, ad
cqntaétum .C, reâæ GC , HC. Ponatur igitur
primo G, centrum circuli ABCD: 8c H, cen-
tri1m circuli AECF. Et quia in triangule GHC,

haïk, duo 1mm, CH , HC , (majora funt latere. GC :,
Sunt autem reé’tæ GH, HC, æquales ipfi GK;
gluod HC, HK, ex centro H, fint æquales,

CH , communis) 8: retira GC, recta: G1 ;
(quod fint ex G, centro,) erit quoque recta GK,
major quam GI, pars quam totum, quod et!
abfurdum. Ponatur feeundo G, centrum Circuli
AECF; 8: H, centrum circuli ABCD. Quoni-

lagmi am igitur recta: HG , GC, dmaiorcsrfunt mâta
HC; El! autcm HC, æquaiis me: HA: (cum
utraque duâa fit ex ccntro H,) erunt uoquc
HG , GC, majores recta HA. Quare empta
commuai HG, cri: GC, major,’quam GA, quod

en aimantin, cum utraque ex centre G, duca-
’ un. Non îgitur circuli intusffe tangent. in plurir.

1.48. in.
C-

bus punais, quam uno. .
I îangant, fe jam circuli AB, CB, cxterius in.

’ le .. pluribus



                                                                     

"tu Dortw n

.u :a- 5.171 a

refis EF , KG , æquale: «une. Diûant igitun

L I8 ne TE a f rus; a”:
pluribus punaise, quam une prope F. Ducatur
ex D, centre circuli AB, ad E, centrum circuli
GB, rafla DE , equæ pet contâéîùm F, neccfla- "tu",
rio tranfibit. Si îgitur etiam in alîo punéto præf v
ter F, fe tangunt, tangant fefe in Bi Du&ïs
îgitur mais DE, EB, erunt’reétæ DB,;E’B, æquab .
les reâis DF , EF , hoc cit ipfilDE’; fSunt zut fImM
rem 8c majores , quod cil abfur’dumr Non ergo
fe tangent circuli exterius in ipluribuiï’punâjis, .

quam uno. - ’ -’ 3Aliterv. Si circuli AB, CB, enerîus’fe’ tangant
in duobus punais B, 8: F; duâaireélarBF, caù
der ipfa intra unum circulorum, pet a: propefl
hujus tertii lib. 8: ideoi extra alliant, quod et!
contra candeur propofi Quaregcirculus Circulum
non tangit, &c. Quod erat demonitraiidutnr

T H E o R. 13. P R o P0814.” au;
In circule æquales même lineæ’læqualiter.

dîilzant à centre. Et qua; æqualiter diftant
à centro, æquales funt inter fe. - -
81m in circula ABCD , cujus centrum" E, duæ 1.43,1",

rcétæ æquales AB, CD. Dico ipfaç ægualiter fig. 9.
diflare à centro E. Ducantur enîm ex , cen-
tro ad métas AB, CD’, duæ perpendiculares EF,
EG, 8: conjungantur rcétæ EA, ED. dSeca- agamie.
bunt re&æ EF, EG, métas AB, CD,lbifar:iam.
Quare cum totæ AB , CD, ualesiponantur,
erunt 8: dîmidia earum, reâæ vi client AF, DG,
æ ualia. Quoniam igitut. quadrata rcâarum EAI,
E , æqualium, inter le funt æqualiag QuadrmL
tumlautem métas EA, la æquale en; quadratis te- b47.pflm5.
âarum» AF, F E; 8: quadratumlreâæ ED,lqun-’
dratîs reâarum DG, 6E: Eruntquoque quad
drata re&arum AF, FE, æqualia. quadratis retira.-
mm DG, GE. Ablatis ergo quadratis æqualibua
squalîum reâamm AF, DG , rémanebunt quai»
drata reclarum FE , GE , æqualia, ideoque à
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pet 4. definl hujut lib. reétæiAB, CD, æqualiter

centro E. " , .l j, æ . Rurfus dînent reâæ AB, CD, æqualiter à cela.
’*’ tro E. Dico cas inter fe en: æquales, Ducan-

rut enim itermn ex ecntro E, ad AB, CD, per-
pendiculareleF , EG , quæ pet 4. dcfin. hu’uc

êimnji. lib. æquales erunt; rdividentque métas AB, C ,
,1 fi bifariam. Duâis igitur métis EA, ED, erunt

.w”. .v earum uadrata æqualia: Rit autem quadratum
urm raflas E , J æquale uadratis reélarum AF, FE;
b 8: quadratum, «au: E , æquale quadratis recta-

tum DG, GE. Igitur 8: quadrata rectarum AF,
FE , æqualia flint quadratis reé’carum DG, GE;
ideoque ablatis æqualîbus quadratis æqualium re-
Ctatum EF , EG, remanebunt quadrant re6tarum
AF, DG , æqualia; arque adeo reâæ AF, DG,
ac propterea earum duplæ AB , CD, .æquales

uoque eruut. Itaque in circulo æquales recta:
lmeæ æqualiter diitant à centre &c. Quod erat
demonitrandum. r

in; THE0.R.14. PROPOS. r5.
.i .. ’i l In circulo maxima quidem linea cil dia-

meter; aha’rum autem propinquior centro,
remotlore, femper major. "

113. x1, NcirculoABCDEF, cujus centrumG, diameter
fg, Io. fit AF; &teétaeipropinquior HI, remotior au-

. terri CD. Dico omnium efl’emaximam AF , &HI,
majorent, quam CD. Ducantur enim ex G ,
centra reâæ 6K , GL, perpendiculares ad CD,
HI. Et quia remotior cit CD , à centre, uarn
HI , erît 6K, major quam GL, pet 4. efin.
huius lib. Abfcindatur ex GK, reéta GM, 25:6
CL , æqualis , arque et M , educatur BM ,
perpendicularis ad G , 8: conneâantur reâæ
GH, GC, GD, GE. Quoniam igitur refila
perpendiculares GM, GL, æquales funt, æqua-.
liter diüabunt réera: BE, HI , à centre, pet 4.

51110:3. defin. huius lib...a8: ideo inter fe ,æqualcs crime,-
baoærinl muftis quia ne: GB , GE, la majores quidem

. un:
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."EIBER TEXTILES? un:
flint recta BE,iæi]ualer autem diametroÎ AF; cri: I ’ t --
8: diameter AF, major, quam BEL iEadem ra-
tione oflendeturnAF, major omnibus aliis lineis.l
Deinde nia latera GB *GE, trianguli BGE,
æqualia unt lateribus G , GD, trianguli CGD; l . i
8: angulus BGE , major ell angulo CGD; rerit 4:34.er

, refila BE, major uam CD; atque adeo HI,
quæ æqualis alleu a fuit ipfi BE, major quoque
erit quam CD. In circule igitur maXima quidem.
linea et! diamcter , 8:c. Quod en: demonilran-
dum.

THEOR.11’,-. PROPOS. 16. tri;
Quæ ab extremitate diametri cujufque cire.

culi ad angulos refiles ducitur , extra ipfum
circulum cadet; 8: in locum inter ipfam re-
&am lineam, 6: peripheriam comprehenfum,
airera reéia linea non cadet :I 8: femicirculî
quidem angulus , p uovis angqu acuto reélîo
lineo major efi; reiquus autemfiminor.

IN circule ABC, cujus centrum D, diameter un. x1,
fit AC, ad quam ex A, purifie extremo per-jîg. n.

pendiculatis ducatur. Dico banc lineam perpen-
dicularetn neceffatio extra qirculum cadere. Si
enim cadi: intra ipfum , qualis et! AB; duâa
DE actent duo anguli DAB, DBA, æquales , I 55W
fed DAB , refilas cit, pet conflruétionem: I itur
8:.DBA, recrussent, quad cit abfurdum. Duo
tu!!!) a li in triangule lamineras. funt duobus Mimi!
mâts. on igitur cadet perpendicularis intra cire.
enlum: neque eandem 0b caufam in ipfam cir-,
cumferentiam, fedextra, qualis cil EF. Dico
jam ex A , inter AIE, rectaux, &ioircurnferenti-
am AB, non poile cadet: alteram reâam. Cadre.
cairn, fi fieri poteit , reâa AG, lad quam en D,
Âucatjlr perpendicularisdDH, recans .circumferen-,
tram in I, quæ neceirario ad partes anguli acuti
D15? a" Cadet, ex coroll. a. propofi 17. lib. l.

ï’ i -H 5 Quo:



                                                                     

næÆUGLlDIJ G20 ME TRÆÆ.
574ml gironnai igitut in triangule DAH ,1 duo anguli

l Ignfibll. mû «en illi æqualis,
r

HA , DAH , minores d’un duobus mais; a:
DBA, reâus en, par mentiraient-an, erit angu.
lus DAH, retâte miner ide nelreâa DA, hoc

D1 , . major erit ,. quam
,.D , par: quam totum, quad cit abfiirdum. Non
igitut interCipietur recta "NCD- AE,.8: circumfe-
renflant AB: fed quæcun ueex A, ducatur infra
AE, ca fecabit circulum. ico denique angulum fe-
micirculi, contentum diametro AC, 8: circumferen-
ria AB , majorem cire omniacuto angulo rcâilineo;
reliquum veto angulum contingentiez, qui continetur
recta AE ,v 8: circumferentia AB, minorem elfe
omnî acuto angulo reâilineo. "Quoniam enim
oflenfum cit , .omnem reâatn ex A, duélam,
infra perpendicularem AE, cadere intra circulum,
faciet neceflàrioiea linea’ cum AC, angulum re-
éfilineum acumm minorem angulo femicirculil,
a: veto cum AE, angulu’m rectilineum acutum
majorem angulo contingentiæ, cuïn ille fit pars
anguli femicîrculi , hic veto totum quodpiam
refpeétu anguli contingentiæ. Id quod liquide
confia: , duâa’reéla AB, quomodocunque infra

"AE. Nam cum hæc linea AB, inti-a circulum
’ cadat , ut demonflraturn enfuir angulus- reétiliv
rieur acutus CAB, miner” angarie Èmicirculi
contente fub diametro 110,48: .eircumferentia
ABC , cum’ilil’e- haine il: par»: Angulue veto
dentingentiæ cententus fub tangente lima AE ,

a La: circumferencia ARC , minoriangulon reâilineo
écure BAE, quad ille hujus’lparerfita Eudemque
ratio et!l de omnibus: al-iis angarie anuriel rectili-

. (10m5: , cum brunes mntineanturïàidiamcrro AC,
ver tangenteAE , i& mais, en A ,. fui: AE, du-
Œs, qua; brames intra- circula-m «(leur ,1 ut de4
monflravimua. - Angnlua mime firnitrirrculi"majorl
et? omni acuto Tangulo teâilineo’l, reliquats autant
angulus contingentiez, minot? itague uæ ab «and
tremitate diametri» cujufque, circuli » h angulei
me: ducitur, 8:c. Quod me oflendend’um.

.1: - .: a; h h l , , ,ç,.°., .-
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CIORÔBLARIUM.

Bine manifeflum efi . nana à diamctri circuli un";
mime Id anguloa naos Juana , ipfum cifculurphth
gare. Omnfum-enim sa: , ipfam caduc extra circulnmr
(En: folusn in panât ille diamflri mrcmo’circulun

aunait. ,une fi jubarmur par datum punâum A . in circum- r
maïas circuli AB, hâta!!! Imam duccrc. quæ circdumfziëlpl’fr’
tanga: in ÀA . duamu: ç: A . ad centrum C, rama Ï, i ’
AC. a: ad cum excitabimus pirpcndimlanm DkE. Hæc
cairn circulnm nngct’in A. ut demonfiratum «a.   , I’

PÉRIOBLf’z.’ PROPOS. 17. 
A (lité punch reé’taqidîneŒ ducerc,

qua; datum tangat circulum. * " î
X punâo A , ducenda fit.linea, qua: tmgafirznxt;

circuLum BC , cujus centrum D. Ducaturlfig. 13.  
rafla AD , fecans circulumBC, in B. Deindcs
centra D;»îmervallo autein DA, dcfcrîbatur cir-
culus AE  & et B, cducztur BE, perpendicu-
laris ad A , focans circumm AE, in E. Du-
&a denique méta ED , femme circulum BC, in
C, conncâatur rafla AC: quam dico tangue

 cîrculumvBC, in C. Cum enim duo latcra DE; -
DB, trianguli BDE, æqualîa fint duobus lazaribus
DA, DC, trianguli CDA, utrumque unique, ut
contrat ex circuli definitioneyangulufque D,
contentas diâis latcribus fit communis: Brun:
a8: bafes 8E, CA, 8C. anguli DBE , DCA. ,.  (ne a 4.. priai
par i ras ,   æqualeà. Eft autcm DBE , radius un
Con méfient. Igiturxôt DCA, reâus crin haï
que CA’, cum fit perpendicumîe’duâa ad C, e24
tremum femîdîametri CD, tangcr circulum ,l 1m
corollarium præcedentïs pro ofitionis. A data
figé puhâo.rll; (imita nib I-’,7rc&a tangent? 3.1!. 7-  

quOdrfmndunrcrat. ’- ’ :Lr Un h ;
-I .v 1.1 . Al:

.. z I .
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min. THEOR..16. PROPOS. 13.
î Si circulum tangat reEta quæpiam lineà,

â centro autem ad contaëtum adjungatur
thêta quædem linea; quæ adjunëta fuerit , ,
ad ipfam contingentem perpendicularis cric.

118..ch Eâa lînea AB , tangat in C circulum CD,
Il I4» * cujus centrum E 8c ex , ad C , reâa

àucatur EC. .Dico EÔ, perpendicularem elfe ad
AB. Si enim non cit , ducatur EF, perpendicu-
laris ad AB, feeans cireumferentiam in .D. uo-

uyiprl-î niam igîtur in triangulo CEF, aduo angulî E ,
- EFC , minores funt duobus reflîs ; Et en EFC,

reclus, ex conflruâîbne: cri: ECF, minon Qua-
5l9.rhlre bmajor cri: rait: EC, hoc en , ED, quam

EF, par: quam totum, quad cit abfurdum. Eft
5;; 7* m igitux EC, perpendicularis ad AB: Quare fi cîro
.;-; culum xangat reâa quæpiam linea, 8:c. Quod

demonüraudum crut. .
Aliter. Si EC, non et! perpendicularîs ad AB,

erit alter angulorum ad C, obtufus, 8c alter acu-
tus. Sir ergo ECB, acarus, qui cum major fi:
angulo famicirculi ECD , erit angulus femîcîrculî
miner angulo aliquo acuto: quod en: abfurdum.

agami. anis fiquidem angulus femncincuh’ c major cit.

omni acuto. »
"mi; ILTHEOR. 17. PROPOS.
-» " v ’ ’ Si circulum tetigerit reflua; quæpiam linea,
’ contaétu auœm relira. linea ad. Àmgulos re-

au» ipfi tangerti exdtetur: In excipata cric
centrum circuli. . ’ - .

1 ,, "1mn menus circulum CDE. in c- 8c
T ex C, ducatur ÔE , perpendicularîs 4A ÂB;

’ ’ Dico in CE , effe centrum circuli. Si enim :1!

’A CI Ilva

- .- ,-- .- -.--s-ü--A-
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LGzxrzxrrva n;extra CE, fit F, centrum;-â quo ad C, ducatur
"au FC, que «perpendicularîs cri! ad AB. Qua- «tu»,
te mans ’nngulus FCB, rafla angulo ECB a-
qualis crît, 4 a tari: quad en: abfurdum. on
igitur extra E, centrum circuli exîüet. [ta ne
la circulum tetigerit refit: quæpiam linea, c;
Quod en: demonflrandum.

THEOK1&PROPO&2Q a;
Inicirculo,’ au. lus ad centrum duplex efl:

anguli .ad perip eriam , cum fuerit eadem
peripheria bafis angulorum.

N circule. ABC cujus centrum D, fuper ba- 7- . L-
1 fin BC, confiit’uatur au ulus BDC ad ce» fignlàj
trum ; 8: fuper. eandcm barn anglas ËAC, ad ’ ’
peripheriam. Dico angulum BD , duplum efïe
un ulî BAC. Includam enim prîmum duæ AB, I, n W
AC , duas DE, DC; St pet centrum D, refit ’- n
extcndatur AE. Quonîam igîtur ’reétæ DA, DE,

æquales funt, acrunt anguliDAB DBA, saqua: a 5-.er
les: En autem externus angulus ÈDE, bæ ualir hum
duobus angulîs internis DAB, DBA: uare
BDE , duplus erit alterîus eorum, ut angulî - .
DAB. Eodem modo duplus oücndetur an ulua
CDE, anguli DAC. Quaproptcr totus B C,
duplus erît totius BAC. Quando enim duæ mag- d
nitudines duarum funt duplæ, fingulæ fingula-
rum, dl quoque aggregatum ex mis aggtegati
ex hîs duplum. vComtat ergo propofitumr

Deîndc non includant redise AB, AC, métas. ne: x7,
D3, DC, fed AB, pcr centrum cxrendatur.-;fig.;r7.;
Quoniam igîtur externus augulus BDC. cæquali: c3:.p1ùli
dt duobus internîs DAC, DCA: Hi autem duo .
d inter, fe funt æqualcs ,v quod latera DA, DCÀ, da
’fint æqualia; eritvangulus BDC, duplu: altctîus
eorum, nempe anguü BAC. Quod cit propofi-

tum. p *Tertio méta AB, face: reêtam ’DC, 8c pet Lux";
centrum D , cXtendatur mita AIE. Quoniain fig. r: ’

igîtut



                                                                     

371x. autan angon DEG , GEF, æquales angulo

w. . . , - DEF.

x

p.6 E (JOLI? 1.5 .0 E QMETK (Æ-
-»Ëimr In 1.11.5 EDCn-d mon!!! ,18: natrum:

AC, V peupheriam, habent tandem bafin EC,
8; recta AE , qtenditur per centrum;l exit angud
pas BDC , duplus anguli EAÇ, ut ottenfum dt
m feeunda parte. Simili modo erîtangulus EDB,
duplus anguli EAB; habeutenim hi anguli eau-

, dam bafin EB. . Reliquus î un; au ulus BDC,
030-"- duplus erit renflai anguli B C e. êuando enim

totum rotins .e duplum, 8c ablatum ablatî; et!
8è reliquum reliqui duplum. In circulo igitur
angulus ad centrum duplex efl,l&c. Quod erat
demonflrandum. ’

ni. THEOR; 19. PROPOS. 21.
In circule , qui in eodetn fragmenta funt

anguli , fun: inter fe æquales. .

743.1"; IN circule ABCD , cujus centrum: E, amant
fi. a. anguli A , 8c B, infegmcnto DABC. Dico

, v) . cos elfe æquales. Sît enim fegm’entum DABC,
R Ëilhum femicîrculo mains; 8: ducantur teétæ
I Ç E , CE, ad centrum E. Quoniam igîtur an-

numii. gulus BEC , ad centrum , aduplus en tam an-
Dguti BAC, quam DBC, ad eripheriamt, cum
0mm: habeant candem bafiu C; erunt anguli

. b 7.m.A , 8c B , dîmîdiatæ pattes angulî E. bQuare
inter fe æquales erunt. Eademque ratione omnes
alii anguli exîflentes in fegmemo DABC , citen-

dentur elfe æquales. l,MÂXIL Sir dcînde fegmentum DABC , vel femîcîrcu-
È, a, filas , vel. femîcirculo minus. Ducantur per cen:

, A .trum E , reâæ AF, BG, 8c in fegçnento ronron
conneé’rantur reâæ DE, CE. Quoniam rgrtur

paumât angulus DEFJ, ad centrum , zduplus cit anguh
I" A A .DAF , ad peripheriam:.Simîlîter angulus CEF,

,angulî CAP; ac proinde duo anguli fimul DEF,
CEF, duorum angulorum fimul DAF CAP,

. .A dupli crane, .hoe en , rotins anguli BAC: Sun:

*
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DER: au: u ne ires mguiieDEG CEP:
F EC , fimui dîpîrgangulî DAC. Eaden;
«un: iidcm tees anguli dupli anËIÈîgBC. dQua- q FM

î ’ ’ ’Je æqualses enim mufti DAC
Alger, SGCCILÏ in e acétærAC , BD, in F, de Lux".

«manu: mâta AB. Quoniam igitur ne: an- fig. 5-, 6.
guii triangulî AFD , æquaies funt tribus anguiiis
trianguii BEC ; quoniam (am illi , quam hi-fæ- hmm

uales font duobus .reâis: Sifiauferamur alignai
FD VBF C - gqui æquales nt ’ erunt reliqui suffit!

ADF’, DAË, mali uisr BCF, CËF , squales.
«Arqui 8e ampli AD’ , BCF, æquaies funt citen-
fi in. fcgmenro mëori ADCB. Ego de targui? l-
reliqui DAC, DE ., æquaies funt. v ,Amer. DuétisreâisDF, CF, adpunétumineir- un]!!!
cumferentia quodvis F , includentibus centrum fig. 1. 8,
E, ira ut tam DABCF , quam FDABG fit reg-
mentum majus; jungantur quo ne re æ AF,
BF. Quia igitur anguliDAF, BF, in eodern
fegmento mâjorî DABCF , æquales funt; nec
non 8c anguii FAC, FBC, in fegmento etiam
majori FDABC , exifieutes: fi hi illis addantug,
fier tonus angulus DAC , toti angulo DBC, æ-
qualis. Itaqueiin circule, qui "ineodem fegmeri-
to funt, 8:c. Quod etat onendendum. *

THEOR. 20. P’RoPois. 22. un;
ngtdriiatcrorum in circulis defcriptorumufæ x

anguh , qui ex adverfo , duobus mais film:

æquales. ’ i i
IN circule, cujus centrum E , infcriptum fit-143.115

quadrilaterum ABCD. Dico duo: on ulos fig-9: "a
oppofito; ABC, CDA : Item BCD, DA ,.æ- a
quales cire duobusireâir. Duâis enim diamea
tris duabus quadrilateri AC, BD, 66mm «0.1.;th
mguli ABD,’ ACD, in eodem,fegmentoABCD,
squales. Simiiirer erumduo auguli CBD, CAB,
in codem fermente CBAD, munies, 9mn
duo anguii ABD ,’ CBD , hdc en, tous anguiua ’

M33)
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,ABC ,.æqua1is en duobus angulir ACD, GAI);
Addito igitur commuai angine CDA, «un: duo

. l an uli ABC,iCDA, æquaieflribusangulir ACD,
un»!!! C D , CDA. la Sed hi tres squales faut duo-
- tu: reâis. Igitur 8e duo ABC, CDA , duobus

arum te&is æqualu. Eodem mode oitendemus,
angulos BCD , DAB , duobus cire reâis æ un-
.ler. Nam rutfus duo an uii ABD, ACD, un:
æquaiea: Item duo BC. , BDA; ac pro erea
toma anguius BCD duobus angulîs BD ,
BDA, æ ualis- erit. Âddito igitur communi an-
,gulo 8A ; erunt duo anguli BCD, BAD ,

amphi æqualea tribus angulis ABD, BDA, DAB. cSed
hi ne: funt æquales duobus mais. Igitur a:

duo BCD , DAB , duobus mais æquaier erunt.
Quadrilatcrornm igitur in circuli: defcriptorum,
&c. Quod demonitrandum cran;

SCLHOLIUM.
- Anguli infiflenter and!" circulorum fimilibu:

five ad centra, five ad circung’nemim, fun: in-
ter f: quam. E: contra , amer, quibus anguli
agada: five ad centra , je: a! circumferemiar
infiflum , [imiter

TAXI). Six: in (Mali: ABCD , EFGH, quorum un":
k, u, I, K , primum aux: fimilrr BCD . FGH, quibm

ad centra briffant Van illi Ï, K . Id cirtumfirtxtiar
mm anguli Il, E. in un: filer. quam bar inter
f: orque!" Conflinunnur enim in illi: artubu!
anguli C , G , qui ex defin. figmentomm fmilim , .

rkaahm’i’tqnaler errons k Sun: autant tant une anguli C ,
” A , quam du G, E, imbu: refit-r æqualer. A614-

’ ri: (grime ’tqnalibur C , 0,21102 quoque reluirai
karma A, E ,i agneler. Quorum 1mm dupli fient. 43114111,

("un If, imbu»! bi papegai". Quod :11. propïhna.
H A Dahir]: fiat hm «raidi Ï, K, prend, , in-
. Imaginer araba: BCD R311 , 1.qu a alu. Dico
1m: BCD, FGH; rÏêfimiler. m d, tifs,

z - .*l "inzhw Il"AH



                                                                     

LIBERTERÏIUS. a,fait lqlnlfl t fin! n 42mm tu»: dam angrdi A, G , camera,
quam du E . G , duabu: rectir,4qualrrs "un: Cf ’
reliqui C , G , quam; a: supra-ra , ex drfiv.
fimrlinm figmentamm . aux: CD , FGH, quibus
anguli agneler A . E , ad circumfcrmtiar injtfinnt,
limiln. Si un mali I , K, ad rentra fin aqua- .
la; cama: que a: un»: dimidia agnelin, la: z, o fifi
uguli A, E. au" a: pria, au: BCD, F6
fimilu faut. Quod en: oflendendum.

’THEOR. 2r. PROPOS. 23. au,
Su et eadem reEta linea , duo fegmenta

cir orum fimilia , & mæquaha , non con- .
Ihtuentur ad eafdem parteç.

SI enim fieri potefl: , fuper reâa AB, conflitu- 143,111;
antur ad eafdem partes duo fegmema fimilia, f5", ’

8e inæquaiia ACB, ADB; Perfpicuum en autem,
quod e folum interfecent in punais A, 8c B; I
aCirculus enim circuium non feeat in pluribus alarma.
punéiis, quam duobus. Unde peripheria unius
fegmenri rota erit enta peripheriam alterius.
Ducatur igitur redis AD, fecans circumferentias I
in C, 8: D , 8c couneâantur reâæ CB, DE.
Quoniam igitur fegmenta ponuntut fimilia, cri:
par Jo. defin. hujus lib. angulus ACB, æ ualis ,
angulo ADB, externus interno: bquod e ab- bikærfi
furdum. Non igitur fegmema fun: fimilia: Qua- ’
te fuper eadcm refit lima, &c. Quod en: de-
monitrandum.

THEOR.22, PROPOS..24. a";
Super æquaiibus mais iineis , fimilia cir- il K:

culorum fegmenta fane inter fe æqualia. v:
SUper mais lineis æ ualibus AB, CD, Iconiii- 113J";

tut: fin! fegmenta 1milia. AEB, CFD. Dico fg. is-
ea inter fe cire æquulîrt.I Liner: enim AB, CD,

. cum
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cum tint æquales , congruent inter fe, fi alter:
alteri fupcrponat r. Dico igitur 6c fcgmcntum
AEB, fcgmcnto FD , congruere. Si enim non
congruit , cadet aut extra, au! intra, aut partim
extra, partim intra. Quod fi extra cadat, au:

, intra, conltitucntur fuper eadcm rcâa CD, duo
fcgmenta AEB, AFB, fimiiia, 8c inæqualia,
quorum unum totum extra aliud cadit, quod cit
abfurdum. aDcmonQratum enim cit contrarium.
Quod fi partim extra caduc, partim intra, reca-
bunt fefe in pluribus punêtis , quam duobus nî-
mîrumiîn A, B , G. Quod efl: abfurdum.
èCirculi enim non fc feczm in pluribus punais,
quam duobus. Congruet îgiturfcgmeutumAEB,
I’cgmcnto CBD, arque adeo ipfa inter fe æqualia
erunt. Quocirca fuper æqualibus rcflis lincis,
8:c. Quod en: demonflzrzndum.

PROBL. a. PROPOS. 25. J

Cîrculi fegmento dato , dcfcribcre cir-
culum , cujus cfl: fegmentum.

SIt fcgmcntum circuli ABC, uod perficerc
. oportcat. Subtendatur recta A quæ bifari-
am [ccetur in D , punçto, pet quoci perpendicu-
laris ducatur DE, conncétaturquc AB. Angulus
îgitur DBA , val major dt angulo DAB, val
æqual-is, vel miner. Sît primum major, ( uod
quidem contingct, quando fcgmcntum A C,
minus fuerit femicircuto; Tune enim , quia BD,
tranfit par centrum, ex corollario propof. 1. hu-
jus lib. quad, CR extra fugmcntum, cum ponatur
cire minus; erit DA, major, quam DE, cum
DB, perficiens diamctrum afit omnium minima,

nana: ex ’punéio D , in circumïcrentiam cadum.
uare angulus DBA, bmajor erit angulo DAB)

.fiatquc angulus BAE, æ ualis angulo DBA, 8c
’fccet rafla. AE, rcâam D, produâam in E.
Dico E, cire centx’um circuli, cujus fcgmcntum

ARC.
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ABC. Duéta enim méta EC, arum lutera AD,
DE , trinnguli ADE , æqualia- Iatenbus. CD.,
DE, trianguli CDE, 8c anguli contenu, real.
c une bafes EA , EC , æqualcs crunt ;.c 4.prhnl
d flautem 8: EA, æqualis ipfi EB, quod anguhd 6mm!
EAB,7EBA , æquales finit; Igitur tres lineæ
EA, EB, EC, æqualcs arum, sac propterca E, commît:
centrum en: circuli ABC , quandoquidem .cx
Plates quam du: rcâæ æqualeseadunt m cn-c.
euglfeâentgzm. DBA l DAB ’

i: ein e an ulus , angu o ,I æ- aqualis: (Quod gdemum contingct, quando leg-
mcntum ABC , .femicireulus fucrît. Tune enim
erit AC diameter , 8c D , centrum, arque adeo.
reétæD , DE, æquales; quarc f& angulîDAB, f gyrin)
DBA, æquales erunt.) gErunt i îtur reéiæ DA g
DE, æquales: En: autem 8c C, æqualis ipfi
DA , quod méta AC, fcâa fit bifariam. ua-,
pro ter cum tres refis: DA, DE DC, ca ant-
ex , in circumferentîam , herit , centrum. h9.unif.

ASit tertîoangulus DBA, angulo DAB, miner, 713.201,
(quod quidem eveniet, fi fegmentum ABC, fe-fig. 16,,
micîrculo majus exflîterit. Tune enim, quoniam 4
BD , tranfit pet centrum , ex corollario propof.
x. hUJüS lib. quad quidem intra fcgmemum, cum .
majus cire ponatur , exifiit; ien’t DE, omnium, i7, "na;
qua; ex D, in cireumfcrcntiam càdum, maxima; i
major igituç exit quam DA ,ekideoque angulus hantai
DAB, major angulo DBA,.) fiatquc angulus t
BAE, æ ualis anguîo DBA, 8c fecct rcâa AE,
rcâam B , in E, punâo, âuod oflcndetur efle
centrum eodcm mode, quo i ipfum ofiendimus;
quando angulus DBA, major erat angulo DAB,
ut contint , fi refia ducatur EC. Circuli. igitur
fegmento date, dcferîpfimus circulum , CUJuS en
fegmentum. Qupd facete oportcbat.

1 2 i ” ’THEOR;
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mi; LTHEOR. 23. PROPOS. 2,5.
. w In æqualiiaus circulis , æquales anguli æ-
" guahbus pegxphei’na infiftunc, five ad centra,

ve ad penphenas Conflituci infiüanc.

aux". N circulis æqualibus ABC , DEF , quorum
k. ,7, centra G, H , eonltituti (in: primum ad cen-

tra an uli æ ualcs AGC, DHF. Dico periphc-
rias A , D11, quibus infiltunt, five fuper qua:
afcendcrunt, cire a: uaies- Sumanrur enim in
peripheriis ABC , D F , duo punâa B, E, ad

l quæ reâæ ducantur AB, CB, DE, FE, con-
. I. ’neâanturquc reâæ AC, DF. Quoniam igitur

Izmrntii. n’anguli B, 8c E, dimidii funt æquaiium angula-
rum G, 8c H; erunt 8c ipfi Haies inter fe.
Quart: ex definitionc fegmenta A C, DEF, fi-
.mîlia arum. Et quia latera AG , GC , trianguiî

u - ’* :AGC, æqualia funt lateribus DE, HF, trianguli
I ,DHF, propter circulorum æqualitatem; 8c angu-

, li, quos continent , G H , æqualcs, ex h po-
b4..pbxl thcfi ; berunt haïes AC, DF , æquales. nm

i itur fegmenta fimilia ABC , DEF , (in:
avertit. uper lineas squales AC , DF , c erunt ipfa

i * ç inter fc æqualia. Quare fi à circuli; æ ualibus
demantur, remanabunt 8c fegmenta A , DF,

Pinter fc æqualia; atquc adeo periphctiæ AC, DF.
Quod cit propofitum.
: Sint deinde ad periphcrius confütuti duo anguli
æ ualcs B , 8c E; Dico rurfus, pcripherias AC,
D * , fuper quas afcenderunt, elle æquales. Erunt
enim , ut prius , fegmcnm ABC, DEF, fimîlia.
Cum igitur fiat fuper æquales lineas AC, DE:

436mm- (cum-enim anguli G , H, æquales fint, dquod
u fin: dupli angulorum æqualiuqu, 8c E; aunt,

"Mm" ut prius recta: AC, DF, æquales) eeruntipfa
inter fe æqualia. Si igitur à circuli: æquahbus
detrahantur , remanebunt 8c fegmenta AC , DE ,
æqualia. In æqualibu: itaque circulis, æquaics
anguli, 8:c. Quod en: demonflrandum.

.J . THEOR.
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THEOR.M.PR0POS2f mm
In æquaiibus circulis , anguli , qui æqua-

libus peripheriis infifiunt , funt inter fe æ-
quales , five ad centra , five ad peripherîa

eonfiituti infiftant. q v .
N circuiis æqualibus ABC, DEF , quorum TAUX!!!

centra G, H, infiflant primum anguli ad cen- fit- la Y
tra AGC , 8c DHF , æqualibus’ cri heriis
AC , DF. Dico angulos AGC , à DHF,
æquales elfe. Si enim non fun: æquaies , fit an- .
gulus G major , fiatque angulus AGI , æqualis ,
angulo DBE. aErunt îgitur peripheriæ AI, DF, "58”!!!
æquales. Cum igitur peripheria AC’, æquaiis
ponatur pcripheriæ DF , erunt periphcriæ ,AI,’
AC, inter fc æquales, pars, 8c totum ; uod cit
abfurdum. Sunt ergo anguli AGC, D , æ-
quales.
. Infinant deinde eifdcm periphcriis æqualibus
AC, DF, anguli B, de E, ad eripherias: uos
rurfus dico æquaies cire. Nam 1 alter, utA C, i
major cit; fiat angulo E, ægualis angulus ABI, ,
beruntque peripheriæ Al, D , æquales. Quare, bnônmtiô
un prius, crunt peripheriæ AI , AC ,I æquales,
pars 8c totum; uod cit ablhrdum. Sunt ergo
anguli ABC, D F , æquales. In æqualibus
igitur circuli: , anguii , qui æqualibus peti-
pheriis infifiunt , &c. Quod demonllrandum
crat.

fi

SCHOLIUM
Si une paripberiæ funin l’annuler, infijitt majon’ .

major auganJi’ve ad natrum, five ad (1.76.!!! faunin»: ,
que»: milori. Sitperr’pberia AC, major, quam peripln- TÂËXIn
ria DE Dico engaina AGC , majore»: (Je angula ’
DHF, 59’ unguis»: 1180., majorent angulaDEF,
Si enim fiat periphen’a CI . Quelle periplxrm DF,

. I 3 a damn-
144
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ducaturque "Je IG , [B , "un: a: oflmfiml 4h

, un: anguli ad natrum CGI ,’ DHF, que»: anguli
d eircumfirentiam CBI , DEF, 411ml". Quart
55’ «gala: AGC , turgide DHF, 69’ angulm ARC,
«gela DEF, cri: majar.

- Liner: refit: , qu ex media punft’o peripberiæ
dieuju: ducimr range»: circulum , parallela a]! re-
fît Iinu, que paripheriam illam firhendit.

114’ng In :17:qu ABC , raja: centrum I), ducatur ex
fg, b A . purifia m!dia gui buire BAC , [inca EF, tan-

gent rirralum. Duo F, par-411214»: cf: refit BU ,
arum BAC , fuàtcndenti. Onde enim ex rentroD,
ad pantin»: [amatira A, "(En DA , faute reflet"

battent?) 8C , in G, anorthite "(là DE , DG , h mm;
mali ADB, ADC, circnmfirentii: qualifia: AB,
AC , infiflnn: , agitait: : Sunt autan ü leur:
BD , DG , trianguli .BDG , Iatrrièm CD, DG ,

i 4,: "in! tria» 141i CDG , 04114114, utrumqtle urique. îfzi-
tzar à auguli ad G , 1.1194315121»: [apr MIE: CB,
GC , a: propane; redît. [par (5’ AGB , AGC,

q. .5115: deintep: , rréîi fun: : Sunt autan: 65’ angali
hlf’M’GAE, GAP, "52. k quad DA , perpendimldri: fit
lis-W144 EË l Ergo EF, BC , parallela: film. Quod a]!

propqfitrmx.

Î dngulm reflux in centra infiliit quadranti; au-
tu: 0ere amuï quadrant: nimri ; 0’ obtuju:
tram" quadrwm majori. Et contra , en nia: in
centra quadranti infijîem, réifia (fi; in; am une
amuï quadrant: minari , «me; 0’ armé qua-
drant: majvn’ , obtnfur. I

Kafka: en «la: ARC , injî a! errai AC, in cm-
;fafm Ira B, rirai ACDE. Ditflfl’fim AC, amira-

. ’ un: (fi, En Produâîr enim redû A , CB,
’ I a) D, E, "un: que ne anguli ARE, CBD, refit

, ABC, ùifltpr, r r, ex defin. Io. lib. I. une»
"If-W5 6’ aux!" DBE , nain; mame mali: fit refila

(mgr: o



                                                                     

I

Lure)! TER irrue. .13;
"agada ABC , ad Vlftitho 0mn: "gr": quatuor
aiguë ad eenlrumiiB, (gaule: faire, u et: "au:
ne rapterea narra: AC, CD. DE, A, guibre:
infilfunt, cigale: "un. Quililret igitur tarama qua-
drant efl. Et quoniam "du en»: AB,, in ïB, ean-
flr’tuem angulum acumen, audit in arma AC : rafla
ne" cum radent AB , in B, toutimnræugulum al-
:ufum , radia in "au": C D; liquida ronflai, angu-
lum erratum infijlere and quadrature ramai, obtu-
fum un majori.

Sed infiflat jam quadranti AC ,, angulu: ABC,
in centra B. Dira angulum ABC , eflè reflua»,
En Produüi: enim rurfu: "élit dB , ’CB , 4d
D, E5 quaniam Mm CAE , quam ACD, 65’ AED,
fimieinu u: eji , eflque AC , quadran s erit un:
JE , quam CD , quadmm quoque, a: prainde 69’
DE, in femieirmla AED, madrure: «il: Sunt ergo
quatuor urne: AC , CD , E, EA, aqnaler, on:

«du

miam-11.;
prainde anguli 4d rentrant B, illi: infifiante:,,4qna- * ,
le: errent. Quare mm omne: quatuor fin: vanter
rani: agneler , en) eorum quillée: natta. quia
recta cum dB , enfin»: mmarem areum pendante
.AC, fait in tantra B, tu»; A3 , minorem taquin»:
recta angula ABC ; enterrera tune eadcmAB,nufè-
rem majorem arcure: quadrame AC . conflituit in
centra B , angulum recto angarie ABC , majorent;
perjfiieuum 4*, angulaire minari and quadranze in-
fiflentem, eflè erratum; majari un), aatufum. Quod
efl prapqfiturn.

THEOR(æ.PROPoaza
In æqualibus cireulis, æquales refilas lineæ

xxviiji

æquales peripherias auferunt , majorent qui- i
dem majori , minorem autem minori..

N circulis æqualibus ABC , DEF, uOrum 124mm:
centra G, 8c H, fint refluez uales A , DE k. 5-, A,

Dico majorcm periphcriam A , æqualcm cire
majori DEF , 8c minorem AC minori DEDuâis enim mais ne GC, DÈ, HF; crunt

Î 4 laura
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latter: AG GC , trianguli AGC, æqualiz meri-
bus DE, kF, trianguli DHF. Ponunrur autem

tapai 8: bafes AC , DF , squales. Igitur «angulî G,
à æquales cmnt: Ac proptcrcn pcripherîæ

, quibus infilhmt, bæquales crum; qua
ablatæ ex totîs æqualibus, relînqucnt etiam æqua-
le: ABC , DEF. In æqualibus ergo circulis’
æquàles méta lincæ, 8:c. Quod en": dcmcn-
(handmn.

SCHOLIUM.
Quel fi furia: lime flaquait: in cirmli: quali-

Inu , alfa": un?" lira , majore»: periphcriam,
ne»: miner, fi 07mm" de figmeuti: cirtuli mim-
n’luu fimitirmlo. Na»: fi de fignmui: circuli ma-
jorilna ferma hâtait", major lima aufiwt mimnm

113.!)". paripberinm, un: miner. In rirruli: enim (quali-
fi. 6, bu: ABC, EF, quorum rentra G, 65’ H,fit  

"ou AC, major, quam DE Dico peripbniarh AC,
fimitirculo (flânent , majorent gflè perapberia DF:
A: peripbertam ABC , minorem penpberia DEF,
Duai: «in: nui: A6 , GC, DH, HF, en»: la-
ura ÂG , CC , trianguli A00, aqualia [attribua
DH , HF, triait 111i DHF. Poxitur ante»: bafir.

a; . (f0 major 6a: F. Igitur Cm1 «la: 110C m4-
,.Wjor ’trit annal; DHF. Fiat "5:51:31 CGI. a’ngulo

raflant". DHF , 1714410; cri! ne profiterez d peripberia CI,
perfpberit DF, and il; de finitude peripberia AIC ,

’ major , quam ptripberia DE : Mecque rcliqnaAdC ,
miner, quam reliquaDEF.. l  

ai» THEOR. 26. PROPOS. 29.
In æqualibus circulis , æquales peripheri.

as ,. æquales reâæ lincæ fubtendunt.

N circuli: eifëcm æ ualîbu: ponantur ualcs
zf’fm’l peripheriæ ABC , EF ; Item AC, ËDF.

æquales.
Dico tafias AC, DF , quæ cas fubtendunt, efi’cl

---’-"q
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æquaîes. Duëtîs enim lincis ut prîus , erunt
latera AG, GC, trianguli AGIC , æqualia [ataxi-
bus DH, HF , trianguli DHF : Sunt autem 8c
anguli G, H, a; ualcs, quod æqualibusôcri he-
rîis AC, DF, in litant. Igitur bbafes A , F,
æqualcs erunt. ln æqualibus ergo circulis, æ.
qualcs peripherias, 8:c. Quod en: ofiexxdcndum.

SCHÛLIUM.

u7.urtii.
54.!", .

Si une)» fanât: peripberîc inæqualet, fabtendet A
majorent major lima, quam minorem, fia: fegmen-
li: femieireula minaribm fiat ferma. Namfi de [eg-
menti: majoribu: femieireulo laquamur , [inétendu

’ majore»: miner lima , quam minorem. In circuli!
enim aqxalibu: ABC , DEF . quorum entra G,
65’ H, fiat peripbericfimieircnlo mon": AC , DF,
flaque AC , major , quam DF; de proivde ABC-
miner, mm: DEF. Dieu [imam AC , majore»: (je,
quam F. Dflctù enîm real: AC . GC . DH,
MF; ni: angulu: AGC , major angon DHF, ex
[abolie propqfi 27. buja: lib. Cam igitar laiera
ÂG , CC , trianguli A60 , 49111454 filet [attribut
DH , HF, trianguli DHF, cari: lmfi: AC, major
lafe DF, 85’s".

PROÉLe-4. PROPOS. 30.
Datam pcripherîam bifariam fecare.

SI: perîpherîa ABC , feeanda bifarîam. Ducatur
refis fubtcndcns’ AC, un divifa bifarîam in

D erîgatur perpendicularîs B quæ perîpherîam
AÈC, bifariam fccabît in B. mais enim reâis
AB, CB, erunt huera AD, DE, trîan liADB,
æqualia lateribus CD, DE, trianguli DB: Sunt
autem 8c anguli ad D æqualcs , nempe rem.
Igîtur a8: bafes AB , ÔB , Hale: erunt; Ac
germerez ôpcripheriæ AB, C , erunt æqualcs.

atam ergo peripherînm bitàtiamiëcuîmus. Quod
on: facîmdum. A,

I 5 THEOR.

IJDXEI.
fi. 6.

c "wifi

au;

TADXIII.

i «M
bzalmë:
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mg. THEORÇ 27. PROPOS. 3:.
In circule angulus , qui in femicirculo ,

re&us cit: qui autem in majore fegmento ,
minor re&o: qui] vero in minore fegmento,
major cil: reâo. Et infuper angulus majo-
ris fegmenti , reéÏo quidem major cil: mi-
norislauccm fegmenti angulus minor cit relia

un"; CIrculi enim ABC, cujus centrum D, diame-
filj. ter fit AC, conflituaturque in femîcîrculo

’ angulus ABC , cxîflctque angulus BAC, in ma-
joti fegmcnto CAB. Conflituatur quoque in
CE6, minori fegmento angulus’BEC. DICO an-
gulum ABC , in femicirculo reétum elfe; angu-
lum veto BAC , in majorî fegmento, minorem
reâo, 8: angulum BEC, in mînorî fegmento ,
majorem reéto. Item angulum majoris fegmentî
comprehenfum méta BC, 8: pcrîpheria BAC, du:
tcéto majorem. A: angulum minorîs Iègmenti
comprcheufum reéh BC , 8c peripherîa BEC, re-

. &o minorem. Ducatpr enim méta BD , ad cen-
trum, 6c extendatut AB , in F. Quonîam igîtur

qui!!! reétæ DA , DB , æ uales fun: , a prît angulus
DBA, angulo DAIË, æquzlîs-L Eadem ratînne
cri: angulus DBC, au ulo DCB, æqualîs, ideo-
fine tous angulus AB , duobus angulîs BAC,

hmm CA, æqualis erît. bEIt autem 8c angulus FBC,
extemus eifdem duobus intérnis angulis BAC,

a BCA, in triangqu ABC, æ ualis. Quare æqua-
, les crunt inter le anguli AB , FBC; ac propte-
rea maque reâus. Reims igitur cit angulus ,
ABC; quod cit prîmum.- BC d 1

, 1,; uonîam veto in vtrian qu A A c uo angui
en" AB , & BAC, fun: dugbus métis ’minures; Et

cit angulus ABC , ofienfus, métas : Erît angulus
,BAC , in fegmento majorir, reflua mînor; quad
cit facundum. ’ . - » .

Rurfus quia in quadrilatcro ABEC, intra cir-

. , culum
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culum defcripto , dduo anguli oppofiti BAC , a: (huerai;

ABEC , funt duobus mais æquales; Et angulus
BAC , onenfus et! re&o mînor: Exit BEC, an-
gulus in fegmento minore, reâo major; quad en

tertîum. A I -Amplîus cum angulus re&u: ABC, pars fit
angulî fegmenti majoris ABC, uî comprehendi-
tut méta BC, 8c peripheria BA ; erit angulus
fegmenti majoris, reâo major, quod et! quartum.

Poflremo , cum angulus fegmcntî mînoris ,
comprchenfus refit BC, se peripheria BEC, pars
fit quoque anguli reâî FBC; Erit angulus (eg-
menti minoris , reâo miner ; quad et! quintum.
In circulo igitur angulus, qui in femicirculo,
reâus en, 8:c. Quod erat-demonfirandurn.,

COROLLARIUM.
- Hinc manifcllurn et! , quad angulus trianguü, qui re-

liquis duobus æqualis rxîftit, retiras dt. eo 1]qu illi
contiguus (qui produâo latere extra triangulum fit) tif-

drm fit æqunlis. "
THEOR. 28. PROPOS. 32. mit
Si circulum tetigerit aliqua mêla Iinea , à.

contaétu autem prôducatur quædam refila li-
nea circulum fecans: Anguli , quos ad con-
tingentem facit , æquales funt iis , qui in
alternis circuli fegmentis confifrunt, angulis.

TAngat mêla AB, circulum CDE, in C, pun- TIR-XI"-
Gzo , à quo ducatur méta CE, dîvîdens cir- fit la

culum in duo fe menta, in quibus fiant anguli
CGE, CDE. ico angulum ACE , æqualem
cfi’e an Io CG’E, in alterno fegmento; 8c angu-
.lnm mergule CDE, in alterno quogËe egè,
mento. fun en: enim primum, méta , perle
centrum. aErîr igîtur marque angulus ACE, "8.1018,
BUE , même: bSunt,autcm 8c anguli CGE, urgeai;
CDE, in IEmicirculîs rcôi. Igîtur angulus ACEI,

angu o
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angqu CGE ; 8c angulus BCE, angulo CDE,
æquoüs en.

141x111, Non tranfeat jam CE, méta pet centrum. Du-
fl, m a: îgitur recta CF, pet centrum, conneâatur
c18.tertii.re&a EF: catir ue CF , perpendicularîs ad AB,
dwmii. J8: angulus CE redus ; ac propterea relîquî

anguli ECF , EFC, æqualea erunt uni rcâo, ut
angulo reéto ACF. Dempto ergo communi an-
gulo BCF, exit reliquus ACE, relique CFE,

en.nn1i.æqua1îs: eElt autcm angulo CFE, æqualis quo-
ue angulus CGE , cum uterque fi: in fegmento
GE. Quare angulus ACE, angulo ’CGE, æ-

âualis erit. Quoniam Vero in quadrilatero CDEG,
futmii. uo fangulî (IDE , CGE, duobus fuut mais æ-
grg-pmi uales z gSum autcm 8c duo anguli ACE, BCE,

uobus mais æqualcs ; fi auferantur ætËlaleS an-
guli ACE , CGE, remauebit angulus CE, an-
gulo CDE , æqualis. Si circulum igîtur tetigerir
aliqua reéïa linca, à couteau zutem, &c. Quod
erat Oflendendum.

xxxîii. PROBL. 5. PROPOS. 33.
Super data rafla Iinea defcribere fegmen-

mm circuli, quod capxat angulum æqualem
date angulo reâxlmco.

1 ’ E433 data fit AB, a; dahus an ulus rimum
fini? R reâus C. Oportct îgitur fupîr A , fag-

mentum defcribere, in quo angulus exîüens fit
, æqualis angulo mélo date C. Divîfir AB , bifa-

riam in D , defcribatur centre D, intervalle au-
tem DA, vel DE, femicirculus AEB; faflumque

43mm; erit quod proponirur. Nam a angulus AEB,
in defcrîpto femicîrculo reâus sa, idcoque æ-
,qualîs angulo C, reâo. j

241x111. Sir deinde angulus dams acutus C. Adlpun-
[5.12, &um A, fiat angulus DAB ,.æqualîseaugulo C,

4 acuto; 8c agatur ad DA , perpendicularis AE,
h quæ cadet fupra AB. Fiat deinde angulo FAB,

zqualis angulus F BA, fccetque BF, roéhm 1112.;

. . r
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in F. b Erunt igitur reâæ FA , FB, squares.
Quare fi centre F , 8c intervallo FA, circulus
dcfcrîbatur AGB, tranfibit is pet B. Dico igitur
angulum in fegmento AGB , quad defcrîptum
en ’fuper AB, erre æqualem angulo C. Fiat
enim angulus in diâo fegmento AGB. Qui:
i îtur AE, per centrum F, tramât, 8c ci perpen-

icularis cit DA, ranger DA , reâa circulum in
A , pet coron. propof. 16. hujus lib. Quaprcg-
ter cangulus DAB, hoc en, augulusdatus ,
æqualis erit augulo G , in fcgmenro altcrrîo

AGB. ASir tertio angulus dams H, obtufus. Fiat rurfus
angulo H, æqualis angulus lAB, 8c agatur adIA,
perpendicularis AE, quæ fupra AB, cadet. Re-
liqua omnia fiant , ut prius , defcriptumque cri:
fuper AB, fegmentum AKB, in uo angulus
K, æqualîs cit angulo dam obtuo H. am
angulus IAB , hoc cit , angulus dans H, dæ-
qualis dt angulo K, in alterne fegmento AKB.
Eadcm enim cit demouflratio. laque fupcr data

. na: linea defcripfimus fegmentum ,. &c. Quod
etficiendum crat. »

.PROBL. 6. PROPOS. 34..
A date circulo fegmentum abfcindcre ca-

piens angulum æquaiem daro angulo refîm-

neo. *Datus cumulus fit ABC, à quo enferre o or-
teat fegmentum , in quo angulus exî eus

æqualis fit daro angulo D. aDucatur méta EF,
tangens circulum in A. Fiat deinde- angulus

hem

c 3 muni,

(huerai

xxxiv:

T48; [Il
fie I3-
a 11.:mk’.)

F AB, æqualis angulo date D. Dico îgîtur an- ’
gulum ACB , in fegmcmo ablaro ACE, arqua-
lem efl’e data angulo D, EH enim bangulus
FAB, æ ualis angulo C , in alterne fâmcnto
AGB. um ergo angulo date D , f us fit
æqualis angulus FAR, erit quoque angulus Ch,
angulo D , æqualis. A dato ergo circulo Êbfcr-

. . .. .. unus

bgiutmiô
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Sima: vfcgmen’tum ACB, 8:c.. Quod crut faden-

um. k
un THEOR. 29. PROPOS.35.

Si in circula duæ re&æ lineæ fe fe mu-
tuo fecuerint , reâangulum comprehenfum
fub fegmentis unius , æquale efl: ci , quod
fub fegmentis alterius comprehenditur , re-

&angulo. n
1431m ln circulo ACBD , fixent 17: mutuo rafla
h. n. AB, CD, in E. Dico reâangulum comprehen-

fum [Lib fegmentis AE, EB, æquale cire manu.
gulo comprehenfo fub fcgmentis CE, ED. Aut
enim utraque limez tranfit per centrum , zut un:
tamum, zut neutre. Tranfeat primum utraque

1 pet centrum. Quouiam igitur omnîa quatuor
Iegmentn inter fe æqualia funt, perfpicuum en,
rectangulum comprchenfum fub duobus unius
lineæ æqualerelïe ci, quod fub duobus alterius
lineæ comprehcnditur , reEtmgulo, ex iis, qua

. ad initium lib. z. feripfimus.
[bru Tranfaat dcinde CD , fola pet centrum F, dî-
l 34min vidarquc primum rcétam AB, bifariam, aac prop-

1 [61’611 ad angulos reétos , conjungaturquc Réf: BF.
Quoniam igitur CD , divifa cit par æqualîa in F,

b pfu. 8c pur inæqualia in E, écrit rectangulum fub
CE, ED , una cum uadrato même EF, æquale
quadrato reétæ F D, i coque quadrato-reâæ FB,

l 4 cum reétæ FD, F8, fint æquales: Eit aurcm
«hmm uadratum reâæ FB, ræquale quadratis rcêtarum

1* , EB. lgitur reâangulum fub CE ,’ ED,
une cum quadrato retiras EF , æquale quoque
erit quadratis reétarum FE , EB. .Quare ablato

r- communi quadrato reÇtæ FE, remauebit refleu-
gulum 1ub CE, ED, æquale quadrato reétæ EB,
h’Oc en, reâangulo fub AE, EB, cum AE,
EB ,’ reâæ fint æquales: ac proindc reflangulum
Iub eîs comprehenfum, fit quadratum, ex iis,
qu: ad ’defin. x. lib. a. feripfimus. Divi-
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LIRE)! TERTIUS. r43Divîdat jam CD, tranfiens pet centrum refit!!! fig. à, a;
AB , non bifariam. Secerut et o AB, butinant
in G, ducantuque reétæ F G, B, detitque F6. «buna.
perpendicularis ad AB. Quoniam veto reâan u- ’
lum fub CE, ED, une cum l(animato recta ,
e æquale et! nadrato refis: D , hoc cit, tène- e gnfiel
drato reâæ F : E1! autem uadratum refiæ E,
jæquale quadratîs re&arum 3G , GE 8c quad"!- fuma
tum reâæ F B , æquale quadratit r arum F G,
GB: erit quoque -re&angulum fub CE , ED,
nua cum quadratis reétarum F G , GE, æquale
quadratis reâarum F G , GB. Dempto ergo
communi quadrato rcâaç F G, remanebit teflan- .
gulum fub CE, ED , una cum quadrato reâæ . ..
GE, æquale quadrato rcétæ GB. Atqui etiam
reétangulum fub AE, EB, una cum quadrato ,
reâæ GE, gæquale cit eîdcm uadrato reâæg 55]",
GB: propterea quad rafla AB, fa a cit bifariam i
in G à non bitariam in E. Igitur reétangulum
fub CE, ED, una cum quadrato rcétæ GE , æ-
quale cit reâangulo fub AE, EB, una cum
quadrato ejufdern reéiæ GE. Qunre ablato com-
muni uadrato redire GE, remanebit reâangulum
fub C , ED , æquale rcétauguio fub AE, EB.
Quod en propofitum.

Tertio neutra per centrum tranfeat, five unafig. fla
illarum bifariam dividatur , five neutm. Ducatur i
pet Centrum F, 8: punâum fcétionîs E, reâa
CH. Quoniam imquc Oltcnfum en, reétangulum
fub AE, EB, æquale are reflangulofub GE,
EH: five AB, div1datur bifariam, five non: Item
reâangulum fub CE ,’ ED , æquale eflc quoque
eidcm rcâangulo fub GE, EH; five CD , fcâa
fit bifariam, five non; Erit refilangulum fub
AE, EB, æquale reflanguio fub CE, ED, quod
en propofitum. Si in çitculo igitur duæ reflæ
lineæ fei’e mutuo feccntl, &c. Quod deman-

fitandum etat. .
’ THEOR.
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me THEOR. 30; PROPOS. 36.
Si extra circulum fumatur pun&um ali-

V uod , ab coque in circulum cadant duæ re-
æ lincæ , quarum airera quidem circulum

face: , airera vcro tangat: Quod fub rota
fccante , de exterius inter punEtum de con-
vexam peripheriam aITumpta comprehenditur
rcêtangulum , æquale erit ci, quod à tan-
gente defcribitur , quadrato.

1m17. Xtra circulum ABC, unâum fumatur D,
k. 1- u . à quo linea ducatur A , fecans circulum
"NW- in C, a8: linca DE, circulum tangens in B.

Dico tcâangulum .fub DA, DC , æquale cire
quadtnto recta DE. Tranfeat enim primum recta

5184m5. DA, pet centrum E, 8: jungatur recta EB, la uæ
perpendicularis erit ad DE. Quoniamîgitur A,
divif-a dt pet æ ualia in E, & ci addita in teâum

c filet 8: continuum , cerit mitan ulum fub DA,
DC, una cum uadtaro reâæ E , hoc efl, cum

undmto reâæ B , æquale Ëadmto reélæ DE:
I47.pmn il autcm quadratum recta: E, dæquale qua-
» - dtatis rcâarum EB , BD. Quare rectal ulum

fub DA, DG, una cum quadtaro reétæ E , æ-
qualc cri: quadratis reëtarum DE, 8E. Ablato
igîtur communi uadrato reé’tæ BE, remancbit
rcânngulum fub A , DC, quadrato même DE,
æqËale. Quod efi propofitum.

Lux";- on traufcat jam DA , fecans per centrum E.
a, à, 9; Divifa ergo AC , bifariam in F, ducantur recta:
"emmi EB, EC, ED, EF; eerîtquc EB, ad BD, per-
f ,an pendîcuiaris; f& EF, ad AC. Quoniam îgitur

CA, divifa et! pet æqualia in 17,8: ci addîta recta
i 6.154 ’ CD g cri: refiargulum fub DA, DC, nua cum

3:13 taro reétæ F , æquale quadrato refit: DF.
ddito îgitur communi uadtato reâæ FE, cric

tcâangulum fub DA , C, una cum quadratis
rcâarum CF, FE , æquale quadratis teâatum

F,
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DF, FE: En autcm quadratîs reâarum CF, FE,
bæquale quadratum redise EC, ideoque 8: ua-
dratum reâæ EB ; Et iquadratis rcâarum F,
FE, æquale cit quadratum [(âæ DE. Quare
reétangulum fiib DA , DC, una cum quadrato
reétæ EE, æqunic cric quadrato reâæ DE. Cum
igitur quadratum rcâæ DE, Ææquale fit quadra-
tis teâatum DE , BE ; etit 8c reâangulum fub
DA, DC, una cum uadrato reâæ EB , æquale
quadratis reétatum DE, BE. Ablato ergo com-
muni quadmto rcfl-æ BE, remanebit reâangulum
fub DA, DC, quadrato recta: DE, æquale: quod
efi propofitum. Si igitur extra circulum fumatur
punétum aiiquod , &c. Quod erat demonflran-
dum.

COROL’LARIUM. I.
Bine manifcflum et! , fi à parian quem extra cirer):

lum afinmpto plurimæ lintæ «et: circulum (comme
ducantur , rtâangula comprebenfe fub tous lineis , 8e
partibus exterioribus inter fe «in: a: ualin. Ut fi ex A .
dueantur recta: AC , AD, AE , recentra circulum in
F , G , H , etunt trâtnguln fub AC, AF; item fub
AD , AG 5 ô: fub AE, AH, æqunlia inur fe. Nam
duel: AB . tangente circuium , Ierunt quadrato na:
A8 . æquaiia fingula iiia trétangula 5 quart: 8c inter a:
omnia æquaiia erunt.

COROLLARIUM.II.
Conûat etizrn . dues métas ab eodem punéio duites;

qua: circulum tangant , inter fe die æquales. Ducang
tut enim rx A , redite AB . AC, tangentes circuiurn:
quas dico tu: æquaies inter le. Duâa enim re&a AD,
qua: circuium leur in E . erit tam quadntum reflet
A8 , quam quadratum reflet AC, maquaie trâanguio
fub AD , RE. (Que quadrata reflarum AB, AC, inter
f: æquaiia arum". ac propterea refis: AB . AC. zqualet

àuoque errant, I

K go:a

Parmi
I 4mn»

Hum

un»;
fig! ’ °9

l 36mm,

mutin
fig. l l .

m 3 63mg?
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COROLLAR!UM.IH.
Petfpicuum quoque cit , ab endem punan extra citai:

hlm affumpto , duci tantum puiTe du" linets , que: cir-
113117.0le tangent i Si enim put-ter durs AIS , AC, duci
fig. u. point terrît fD, eireulum cundcm tanner-.5 ,- duétis re-
manm’l. &is EB. ED ex centra E, ncrunt anguli ABE, ADE,

Rôti , idtoque æqualtt; quod efi: abfurdum. Nain fi
on.priml gué-’31!" refit: AE, . vent anguius ADE , major nngulo

j v E.Alîter. Si tertia AD , circulum enim tungar;
d’un: duæ tangentes AB, A!) . æquiies , ut ofienium

u cit; quad cil abfurdum. Duéta namque téta AE, ad
Pso "7’131 centrum E , qua: circuium (oser in F, petit AD, cum

fit propinquior minimæ AF . minot , quam AB, qu:
à minima AF , remarier eit. Vel fic. Si AB, AD,
funt æquales; additis æqualibus EB, ED, erunt quoque
AB, BE, ipfis AD, DE . æquaies, quod cit abrutduml

quærimi qSunt enim majores AB . BE. Solum initur duæ traie
ducentut à punéto A, quæ circulum tangent : (Æod cil:
propofitum.

COROLLARIUM. W.
Iliud denîque’ comtat etiam , fi duæ recta: æquales ex

punéko quopiam in convexam periphetiam incidnnt, a:
’ earum nm circulum ramant, alternm qu«quc circuium

tangue. Ut fi duæ refit: AB, AC , fini? æqulits,
ligné," 8: AC . tungar circulum in C , ranger quoque AB .

i ’ eundem circulum in B. Si enim non tançait, ducatur
AD, tangens, eruntque ex a. euro". AC. AD, zonales.
cum "20 8c AB, ipfi AC , æqmlis ponatur , ducentur
ires refila: æqualee AB , AC. AD, quod «il nbiurdum.

:8.tertii.yDuœ enim ranrum duci parfum.
TABXIV. Aliter. Ponantur duæ reflue æquaies DE , DF, se
fig. 13. DE . circuium tungar , in B. Dico 8e DF , eundcm

tangue in F. Duftis enim refus EB, EF, ex centra,
, etunt duo latere DE , BE, duobus lateribus DF, FE,
.g,p,.;mi zqualia . 8c bafis DE , communis. slgitur ancuii B,
magma, F. æquaies erunt: tSed B. rictus cit. Igitut 8e F. te-

ctite etit . arque idcirco DF . circuium tanget in F, ex
coroll. propof. 16. hujus lib.

THEOR.
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THEOR. 31. PROPOS. 37.

Si extra circulum fumatur punEtum ali-
quod, ab coque punéto in circulum cadant
duæ reËtæ lincæ ,’ quarum altera circulum
fecet , altera in cum incidat; fit- autem ,
quod fub cota femme , & exterius inter
punîtum , 8: convcxam perîpheriam afi’ump-
ta , comprehgnditur reéïangulum , æquale
ei , quod ab incidente defcribitur , quadra-
to; lncidens iple circulum tanget. ’

EXtra cïrculum ABCz cujus centrum E, pun-
éium fumatur D, a quo ducatur refis DA,

circulum feeans in C , 8c rcâa DB, incidens in ’
circulum e ufque punâum B; fitque reâangulum
fub DA, bC, æquale quadrato rcéîæ DB. Dico
DB, circulum mangera in B. aDucatur enim
DF , rangeas circulum, 8c jungantur teâæ EB,
EF. uod fi DA, fccans non tranfeat et cm-
trum L , jungatur quoque. renfla DE. uonîam
igîtur refiangulo fub DA DC, bæqualc cit qua-
dratum rafla: tangentîs DÎ? : Et eidem reflangulo
fub DA , DC, æquale ponitur uadratum reé’tæ
DB: erunt quadrata métal-nm D , DB, inter fi:
æqualia, idcoquc 8c méta: DF , DB, æ uales
inter fe erunt. Itaquc nia latera DF, F , tri-
angulî DFE, æqualia unt Iaterîbus DB, BE,
trianguli DBE ; 8c bafis DE, communîs, cerunt
anguli DFE, DBE, æ ualcs. dAtquî angulus
Dle, reâus cit, uo DF, circulum tangar.
Igltur 8: angulus D E, mans erît. Quapropter
par coroll. propof. 16. hujus lib. DB, circulum
tangct; quod dt pro ofitum. Si ergo extra cil-
culum fumatur pun tum aliquod, 8:c. Quod
en: demonfimndum.

K z , . EUCH-
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EUCL’IDIS
ELEMENTUM

QUARTUM.

(A

DEFINITIO. I.
Figura reëtilinez in figura reâilinea in-

fcribâ dicîtur , cum finguli ejus figuræ , quæ
mfcrgbitur , anguli fingula latera ejus , in
qua mfcribicur , tangunc.

Gens Euclide: quarto [ne libre de 0471?:
infcrtftionibm figurarum refiilineamm in

I circula , 0’ earumiem vina circulai»
’dcfiriptianüm : Item de infnipliondnu

circuli in eifdem figurât, (7 circuli defcrqnianibnt
Gina enfilent: exponit filmais dqfimtioniôm , quid j?!
figurant infigura infnibi, au: vina figuram defcri-
bz , inctfiem à reflz’linei: figuris : Si égimr anguli

143x114 D, E, F , grianguli inte’rm DEF , tungar]: lama
fg. If. AB, AC, BC, trianguli exterm ABC; diæjur

triangulugn DEF, in triangula ABC, :1]? infirip-
fi. l6. tum. A: gamin»; angulm M, triangnli KLM,

non tangit [mm HI, Magali 6H1 , non dicetur
triangulum KLM , infiribi in triangqu 6H] ,
quanwi: tenon illud fit imm hoc , duqu anguli
K, L, tangent dm 1mm GH, G].

V DÉFI-
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DEFINITIO. II.’

Similiter & figura circum figuram defcri-
bi dicitur, cum fingula ejus , quæ circum-
fcrib’itur , latera fingulos ejus figuræ angulo:
tetigerint , .circum quam i119. defcribitur.

E Contran’a dinar "languira: ABC, defi-ribi 2’412]:
cira: triangulum DEF; guerrier» fingula laura fil-M’Jfi

illius finguln huju: angulu tangum; Atttridnguhm
6H1 , non dicemr defcriptum effè circa triangulum
KLM , [raflera quad latta illiu: HI , daguait»);
huju: M , non tangit. Idem intelligendum a]? de
injcriptimibm , ac circumfcriptimilm: alimmfigu-
ramm reflilz’marum.

DEFINITIÔlIII.
Figura reflilînea in circula infcribi dicitur,

cum fingull ejus figuræ , quæ mfcnbitur ,
anguli tcugermt c1rcu11 perlphenam. l
UT fi tangamanguli A, B, C, triangnli ABC, 743-172

peripherz’am circuli ABC , dicemr trimgulum f9 I:
in circula eflè infcriptum. Quodji w! un!" tannas
071111410714?» mm rangera: perzphtriam , non incarnat

triangulm efi infiripmm in circula.

DEFI’N’ITIO. 1V.
Figura veto reâilinea circa circulum de-

Tcribi dici-tur’, cum fingula lattera-1’ ëjus , quæ

[circumfcnbitur , circuli pemphenam tangunt.

AT un filetant Magali ABC, fingula tangent 243x12
péripherinm circuli DEF; dicemr tringlas»; fic. En

gins circulant Je defcripmm.

V K 3. DEF!-
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DEFINITIO. V.
Signifiter O 6c circulas in figura re&ilinea

mfcnbx d1c1tur , cum circuli peripheria fin-
gula latent tangit ejus figura: , cui infeu-
bîtur. -

DEFINITIO. VI.
Cirçulus autem circum figurarn defcribi

dicitur , cum Circuli periphena fingulos tan-
git’ ejus figuræ , quam circum fcrîbit , an-
galas.

,1, [.C,-W. Iciflîm dicemr circula: DEF , infcriptmwfi in
triangule ABC : At ocra circula: ABC,

defcriptm eflè cira triangulum ABC. Idem judi-
cium balata de aliirfiguri: refiilineix, qui: in circula
dicamur infcribi , ce! circa fluide»! defcribi; Aut
in quibu: circula: dicimr mfcrilzi , fuel circa qua!
dcfcribi circula: dicimr.

DEFINITIO. VIL
Rc&a linea in circule accommodai , feu

coaptan d1c1tur , cum ejus extrema m cm-
culi penphena fuermt.

7:17.104 UT "En lima AB , quartidi» ajax «trama A;
5- I (r B , in perfpheria circuli ABC, ciiflum,

captant, feu accommodam in difh circula eflè dica-
mr: Non aux)» relia E, ce! CD; quia Inc alte-
rumdumaxat extremarum, neuf: C , baht infini:
planiez circuli; Illa van vautrant:

PROBL.
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PROBL. 1. PROPOS. 1.
In date circulo reâam lineam accommo-

dare æqualem data: recta lincæ , quæ c1rcuh

diamctro non in: major. .
N circule ABC, coaptnnda fit raflât linca æ- 14317,

qualis rcc’tæ lincæ datæ D, guai tamen major fig. 4.
non fit diamctro circuli dati. ium enim disant?
ter afit omnium rcâarum. in circulo maxima, fi àuurtü.
data rafla diametro major foret, non poirat in
circule aptari illi una æqualîs. Ducatur ergo
diametcr BC. [taque fi data méta D, æqualis
fuerit diamctro, aptata cric BC, illi æqualis: Si .
veto D, minor fuerît dîamctrb, àabfcindatur BE, bsæm
æ ualis îpfi D, 8c centro B, intervallo autem
B]: circulus defcribatur EA, fccans circulum
ABÔ , in A, duâa igitur méta BA, crît ca ap-i
tata in circulo ABC, æqualis datæ rcé’cæ’D.
cEfl enim BA , æqua’iîs ipfi BE, 8c D, æqualis c undcf.
eidem BE , pet conflruâioncm; Quare AB , 8c primi.
D , inter fc æqualcs quoque crunt. In data er- ’
go circulo retâtant lîncam accommodavimus, 8:c.

Quod facicndum ont. i ’
PROBL.2.PR.OPOS.2. îioÎ
In dato circule triangulum defcçibere

dato triangule æquiangulumï

SI: in circulo ABC , data delîzrîbendum trian- Lin-X,-
gulum æ uiangulum triangulo date cuicun- il. f.

que,DEF. ucntur méta GH, tangcns circulum
in A , fiatquc angulus GAB, angulo F, æqua-
lis, 8c angulus BAC, angulo E, arque exten-
dantur recta: AB, AC ad circumferentiam uf-
ue in punch B, a Ô , conjungaturque refis

I C. (Non cadet amena sella AC, in reétarn’
A8 , vcl inter mâtas AB, AG: pmptcrea quoq

, I K 4 angub
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ii1-W anguliGAB, HAC, hoc efl angulî F, E, amino-
bU-Pf?” res fun: duobus mais. à Euh-ut autern duobus

c gauchi.

a; mm"; ,

ê gzfiimi

iij."

128.214
fig 9. Io.

dlgîprm;

métis æquales, fi AC, in AB, caderet; velmajo-
res duobus rcâis, fi inter AB, AG, caderet.)
Dico triangulum ABC, circulo dato infcriptum,
cire æquiangulum dato triangulo DEF. Eltcnim
angulus C , cæqualis angulo CAB; 8: cidem
angulo CAB, æqualis cil angulus F, ex con-
flruflione. Quare anguli C, 8c F, inter fe quo-
que erunt æquales. Similiter quia. angulus B,
dæqualis cil angulo BAC; 8c cidem angulo
HAC, æqualis cit, pet conflrulïtioncm, angulus
E, erunt etiam anguli B, 8c E, inter IL- æquales.
Cam igitur duo anguli B, 8c C, trianguli ABC,
æqunles fint,duobus angulis E, 8c F, trianguli
DEF, cerunt quoque reliqui angulî A, 8c D,
æquales. Æquiangulum cit ergo triangulum
ABC, triaiwulo DEF. unrc in dam circulo
triangulum âefcripfimus , c. Quod faciendum
crac.

PROBL. 3. PROPOS. 3.
Circa datum Circulum triangulum defcri-

bere dam triangulo æqmangnlum.

CIrca circulum datum ABC, defcribcndum fit
triangulum æquîangulum dato triangule DEF.

Produâo latere EF, utrinquc ad G, 8c H, fump-
toque centro circuli I, ducatur recta utcunque
AI, 8c fiat angulus AIB, æ ualis angulo DEG,
8c angulus BIC, angulo D H. Dcinde ex A,
B, C, educantur ad AI, B1, CI, perpendiculæ
res KL , LM , MK , quæ circulum tangent in
punétis A, B, C, pcr coroll. propof. 16. lib. 3.
eoibuntque in punchs K, L, M. Si enim duce-
retur retira AC, ficrent duo ànguli KAC KCA,
duobus mais minores, ac proinde AK, CK,
coibunt, 48cc. Nam méta hæc duëta AC, ca-
deret îüpra. reâas AI , CI, quod hæ angulum,
conflituantinl. Cum enim fpatium cirez I ,

- æqualer
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æquale fit uatuor mais ex coroll. 2.. propef. 1;.
lib. 1.hoc e , quatuor angulis ad E, 8c F6, fint- ("honni
ue due anguli AIB, CIB, duobus angulïs
BG, DFH, æquales; erit reli uum fpatium

AIC, reliquis duobus angulis D F, DFE., æ-
quale: Sed ahi minores funt duobus rcéiis.* Igi- "7m
tur 8c fpatium AIC, minus erit duobus reétis,
ac proinde angulus erit AIC. Alias fpatium
illud Lflet vel æquale duobus métis, fi nimirurn
AI, CI , unam reâam lineam conitituerent; vcl
majus duobus reétis , fi recta AI, produéta, ca-
derer fupra 1C. Cadi: igîtur necefrario AI, pro-
ducÏa infra CI, arque idcirco angulus flet AIC,
ad partes K, & duûa recta AC, faciet cum
AK, CK, duos angines minores duobus métis,
g ideoque reétæ AK , CK, coibunt in K. Non guppy.
fecus eüendemus, AL , BL , coire in L , 8c ’
CM , BM , in M: uia duétæ reétæ AB, BC,
fadent cum AL , B ., CM, BM, angulos mi-
nores duobus rcétis. Dcfcriptum efl igitur cirez
circulum triangulum KLM , quod dico elfe æ-
quiangulum triangule DEF. Quoniam enim om-
nes anguli in quadrilatero AIBL, æqualcs fun:
animer métis, ut ad 32.. propof. lib. 1. oitenfum

it, 8c anguli IAL, IBL, fun: duo reéÏi, erunt
reliqui AlB, 8c L, duobus métis æquales. Cum
igitur 58: anguli DEG, DEF , fint duobus métis bl3.W
æquales; fi auferantur æquales AIB, DEG, re-
manebit angulus L, angule DEF, æquaiis. Pari
ratione oflendemus angulum M , æ ualem efl’e
angulo DFE. cRCquuus igitur angu us K, reli- c;g.primi
que angulo D, æqualis erit; arque idcirco trian-

lum KLM , æquiangulum triangule DEF.
irca datum ergo Circulum, 8:c. Quod cficien-y

dam erat. i N - iPROBL.4.PROPOS.4. iv:
ln date triangule circulant infcribere. n

SI: defcribendus circulus in Hâte trianguloABC. 143.11»;
Divifisvduobut argalis , ACE, bifariam fig. u,

A K 5’ métis ’ i
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b 9.primi mais BD, CD la, quæ intrn triangulum coeant in

. D, ducantur ex D, ad tria lutera, perpendicula-
cu.pmm res DE, DF , DG c. Quoniam igitur duo anguli

DBE , DEB, trianguli DBE, æquales funt duo-
bus angulis , DBF, DFB, trianguli DBE, uter-

.,6.P,,-,,,,. que utriqne; 8c latus BD, commune; acrunt
quoque latera DE, DF, æqualia. Eademquc
ratione æ ualia crunt lutera DF, DG, in trian-
gulis DC , DCG. Cum igitur tres reétæ DE,
DF, DG, fint æqualcs; circulus ex D, ad inter-
vallum DE , deltriptus tranlibit pet reliqua pun-

a If. à]. éta F, & G d; tangotque laterutrianguliinE, F,
"in, G, pet coroll. propul. 16. lib. 3. uod latcrn

perpendicularia fini: ad femidiametres E, DF,
DG. In dnto ergo triangule circulum defcrip-
fimus. Quod crut cfficiendum.

v. , PROBL. 5. PROPOS. 5.
Circa datnm triangulum circulum defcribere.

I It circulus defcribendns circa datumtriangulum
TAB.XV. ABC. Dividantur duolatcra AC, AB, (qua:
figm. 13- in triangule rcélangulo , vel obtufangulo fumen-

’ l4. da funt tincilitatis gratin, circa reétum, vcl obtu-
fum angulum , quamvis hoc non fit omnino ne-
ceirurium , fcd duo quævis latera birhriam peflint

empan," facari) bifatiaminD, & E: , punais, ex uibus
educuntur DF , EF, perpendiculaires ad dié a la.-
tera, coeuntcs in F. .(Quod enim coeant, pa-
tet. Nam fi duéta eflet recta DE, fierent anguli
FDE , FED , duobus redis minores eritque F,
vel intra triangulum, vel in latere C, vel ex-
tra triangulum. Ducautnr reétæ FA , «FB, FC.
Quoniam igîtur latera AD, DE trianguli ADF,
æqualia funt lateribus.BD, , trianauli BDF,

a 4,",fimi 8c anguli ad D , me]; aérant bafcs nFA, F3,
æquales. Eodem mode erunt FA,FC, æqua-
les. Cum ergo tres rcélæ FA, FB, EC, fint
zquales, circulas defcriptus ex F, ad interval-
mm F1 , tranfibit quoque pet punâa B, C;

,, A ne:
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Circa datum ergo triangulum circulum defcripfi-
mus. Quod erat faciendum. v

r

COROLLARIUM.
Bine manifrfium cil , fi centrum intra triangulum ce;

du , bomnes angulos ure acutos. qooninm omets (un: b31.tmi!,
in maiori fumante circuli : fi Vera fit in latere BC,
cangulum BAC . ci lateri oppofirum, en: reaum quod c3].tmii.
fit in femicirculo: Si drnique cadat extra triangulum,
dangulum oppofitum BAC , obtufum cire . cum lit in dgmm’i.’
minori fegmentu circuli.

Contra veto peripicuum efl , fi triangulum fuerit acu-
tangulum , centrum cadet-e intn triangulum: fi hâtan-
gulum, in ictus rifle annule oppofirum : fi darique ob-
tufemgulum fucrit , extra triangulum. (au! quidem
facile ofiendetur, ducendo ad incommodum aliquud, five
abfurdum. (un fi in acutangulo cadet-et centrum in
unum Iatus , effet angulus ci oppnfitus recrus: fi veto
extra , effet idem angulus obruiùs. Item fi in techn-
guiecentrum radent intra . «un: omnesanguli acuti , fi veto
extra, effet anuulusoppefitus obrufua. Deniqur fiin trine:
gulo obtufangulo caderet in unum lares , effet anguille
ei oppofitus , reâus , fi veto intra, 0mm: nnLuIi cirent
acuti. (Ex omnia ex priori parte huius cerull com-
gnan", a: pugnnnt cum b)pothefi.

IPROBL. 6.PROPOS. 6. fi.
In date circule quadratum defcribcre.

It in date eirculo ABCD, cujus centrum E, TÂBJKF
infcribendum uadrntum. Ducantur duæ dia-fit. ’Ït.

metri AC, BD , ecantes fe fe ad angulos reflos
in centre E, 8c jungantur reétæ AB, BC, CD, . ’
DA. Dico ABCD , elfe quadratum infcriptum

in date circule. Nam nia latera EA, EB, tri-
anguli AEB, æqualia un: lateribus EC , EB,

’trîanguli CEB, cum omnia fint ex centre; 8e *
. anguli cententi funt reéti; aerunt baies AB, BC, a ÇM
æëuales. Eadem ratione æ uales erunt reélzæ I
’B , CD: Item rem: CD, A, a; min-.1233,
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AB. 0mnîa îgîtur lutera quadrilaterî ABCD,
æqualia inter [c funt. Quod brevius îta conclu-
demus. Quonîam quatuor anguli ad E, æquales

tzôtmii. fun: , nîmirum redît; bcrunt quatuor arcus, qui-
cag-nrm’. bus infifiunt, æquales: me proînde 8c reétæ qua-

tuor fubtenfæ æquales «nm. Omnîn ergo late-
V ira quadrilateri ABCD, inter fe æqualia font.

aguertii Sunt autem déc anguli refli, cum omnes in feu
e :9. üvmîcirculis enflant. Quareq uadratumerît ABCD:,
frirai. proptereaque in dam circulo quadratum dcfcrîpfi-
o . mus. Quod erat faciendum.

a). PROBL. 7. PROPOS. 7.
Cil-ca datum circulum quadratum de-

icnbere.

un)": 5h circa datum circulum ABCD, cujus cen-
fig. la, trum E , defcrîbcndum ïquadratum. Ducan-

tut duæ dinmetri AC , BD, femmes fi: in E,
centre ad angulos rcâos; 8: par A, B, C, 8c
D educantur ad dîametros lincæ perpendiculares
Fé, FH, H1, 1G, coeuntcs in punais F, H,

dlgpmu I , G. dQuod enim coeant AF , BF, pater ex
eo, quod duc’ta rcâz AB , facîat cum. AF, BF,
duos angulos duobus reâîs minores; arque ira
de reliquis. Dico FBIG , elfe quadratum circa

d circulum datum defcriptum. Cum enim anguli
33.49,9" AEB, FBE, fin: reâî, arum FH, AC, paral-

d lclæ; fimilitcr ne erunt G1 , .jAC, parallelæ.
napdmeuare 8c F , G1, parallclæ arum. Eodcm

modo parallalæ erunt F G, HI. Quouiamdigitur
c34rprbu1rparallelogcanmlum cit ACHF , ocrant lattera à);

.pofita AC, FH, æqualîa, 8: angulî opp n
»ACH, API-I, squales: Sed ACH, eh métas.
vlgîtur AF H , reâus erit. Endem rarione citen-
dcmu: angulos H, I, G, rediosofië: 8: laterl
’HI , 1G, GF, æqualia efferrdiamctrîs BD , AC.
Quare cumFtëamËtHfi fiâtI æ râles , cran: a: qua-

A tuer laura A ualia î e u  a 3 a y a! r F6534 1



                                                                     

W---,7 . .

LIB En Quadrilla un
F GIH, quadratum erit; cujus quidem larda-cire ’ l d,
culum tangunt, par corollarium propof. 16. lib. 3.
Circa datum igltur circulum quadratum deferîp-
fimus. Quoderat efiîciendum. . I

PRO.BL. 8.PROPOS. 8. vïjë’
In (loto quadrato circulum defcribere.

SIt in dato quadrato ABCD , infcrîbendus cir- 743,)";
culus. Divifis Iaterîhus bifariam in E, F,fig, ,7.

G, H, ducantur rcéïæ EG, FH, fccantes il: in
I. Quonîam îgitur AD , 13C , rcâæ æquales
film, 8c parallelæ , erunt 8c dimîdîæ carunèAH,
F, æ males & parnllelæ. a uarc 8c A , pat-a I

rallela Êfl, 8c æqualis îpfi Eadcm ratione sa!!!"
cric DC , parallela, 8c æqualîs eidcm FH: Item-
que reâæ AD , BC, parallelæ erunt, 8c æquales
ipfi EG. Sunt igîtur parallelogramma Al, 113,
CI, ID, ideoquc rcâæ 1E, IF, 1G, 1H, æqua-
les crunt réélis AH, EB, DH, AE: Sunt au-
tem hæ inter fe æqualcs, cum (in: femmes æ-
qualîum AD, AB, &c. Quare 8: rcCtæ 1E,
IE, 1G, 1H, æqualcs erunt, ac propterca circu-
le defcriptus ex I , ad intervallum 1E, tranfibit
quoque par pané’ta F, G, H, qui cum contîngat
latura AB, BC , CD, DA, pet coron. propof.
16. lib. 3. bquod angulî ad E, F, G, H, fint bi9-pfimi
rcéti, dcfcrîptus erît in quadrato AC. In dam
ergo quadrato circulum dcfcripfimus. Quod .
cfiîcicndum crat.

PROBL.9.PRO’POS.9;
Circa détum quadratum circulum defcribere,

SItdefcrîbclndus circulus circa quadratum ABCD. 745 X”-
DucanturdîametriAC, BD, feeantcs fe in E. f5 m

Quonîam igitur latcra AB, AD, trianguli ABD, ,
æqualîa funt aerunt anguli ABD, ADB, æqua- a 5’ M

I les:
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bstîtfîm les : En autem angulus ISAD , mans. bQuare

ABD, ADB, fémireâi erunt. Similiter citen-
demus , reliques omnes angulos ad A , B, C,

,D, cire fcxnircétos , 8: idcirco inter fe æqualcs.
Cum ergo anguli EAD, EDA, (in: æquales;

k: çpMcerum reâæ EA, ED, æquales. Eadem ration:
EA, E8 , a: unies erunt ; nec non EB, EC.
Item EC , E . Quare circulus ex E, defcrip-
tus , intervalle EA , tranlibîr par reliqua punâa
B, C, D. Circa darum ergo quadrarum circu-
1mn defcripfimus. Quod crat facicndum.

SCHOLIUM.
and cira: datant circulum EFGH, defirihatur

gain.qirqumtum ABCD, à; in mais»: circula alitai qua-
dratum EFGH. infiribamr, tri; «adramm tirami-
fzripmm AUCD, quadrati infiriptt HEFG, duplum.
gynerium enim Mm: dB , quadrati cirtumfrripti
affina]? cfl diamelro HF, cirtuli. a: ex 7. propon
hg": lib. ronfla! , Inc cf) , diamttra HF, quadrati
inj’bripti MENS: quadrant»: mm diametri MF,
duflum cfl quadrati HEFG , raja: (Il diameter, ut
tu 47. prupof. lzb. 1. afiendimm; C enfla! propofitum.

z PROBL.IO.PROPOS.10.
Iicofceles triangulum confiitucre ; quod

babel: utruimlue eorum , qui ad bafin (ont,
auguiorum dupium reliqui.

l Umatur uævis méta linea , AB , qua:
n adividamfr1 in C, ira ut reétangulum fub AB,
a n MBC, agamie fit quadrato reâæ AC. Deindc

centre , intervallo vero AB, circuius defcri-
lançant. batur , in uo baccommodctur reâa BD, æqua-
’i’ lis ipfi A , jungaturque reéia AD. Quomam

autem rcâæ AB, AD , æ ualcs funt, erit trian-
gulum ABD, Ifofceles. ico utrumque angu-
10mm ABD , ADB, duplum elfe reliqui angulî
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A. Duâta enim reaa CD , c defcribatur circaicfiqun:
triangulum ACD , circulus DCA. Quoniam
igitur reâangulum fub AB, BC , æquale en..,.

nadrato reflue BD, 8c reâa AB, fecat circulum
CA , d tanger mita BD , eundem circulum dgzjqrn’il

DCA, in D. Quart: angulus BDC, eæqualis tan-terni
efl angulo A, in alterno fcgmento CAD. Ad-
dito îgitur communi CDA, erit; tntus angulus
ADB , æ ualis duobus anguiis CAD , CDA:
Sed bis ci dem fæqualîs efl etiam angulus exter- fsz-prinu’
nus BCD. Angulus ergo BCD , æ ualis erit .
angulo ADB, hoc ef’t, angulo AB , gcum gy.’riyü
ABD , ADB, æquales fint ; ac proprerea breétæ h 6mm
CD, BD, æquales erunt: Efi autem BD æ- A
’quaiis pofita reclæ AC. lgirur 8C CD, ipfi ÔA,
Eæqualis erit; iac propterea anguli CAD, CDA, i ;.prinl
æ unies. Augulus igitur ADB , ui æqualis
o enfus en duobus angulis CAD, A, duplus
’erir alterius eorum , anguli uimirum A. Quarc
8c angulus ABD, duplus erir ejufdem anguli A.
Ifofceles ergo Triangulum confiituîmus, habens,
&cuquod erat efliciendum.

COROLLARIUM.
CŒoniam vero ne: anguli rrianguli ABD , Izæquaies k3:.pri7m’

fun: duobus reétîs, hoc. efl: , quinque quintis duorum
reâorum : perfpicuum en, nngulum A , elfe quintnm
paru-m duorum reétorum; utrumiibet aurern B , D, duas
quinras partes. Item A . erre duas quinras partes unius
nm , a: urrumvis Il , D, quatuor quintal partes; quan- . .
doquidcm. omnes tres læqunles funt duobus métis . hoc 13”?""1’
où, decem quintis unius Rai.

PROLBLfII. PROPOS. Il. x3;
In data circula, pentagonum æquîlaterum,

6: æquiangulum infcribere.

SI: in date circule ABCDE, infcrîbendum penè 723x71
ragonum æquilarerum , à aquianguèum. fig. 3.

I . a on-
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inquart. aConfiruatur triangulum Ifofceles, FGH,’ ira ut

.uterque angulorum G, H, duplus fit reli ui F,
5, ,8: in circula b infcribatur triangulum A , æ-

’ quiangulum triangulo FGH, 8: uterque angulo-
c ,W rum ACD, ADC, chifariam dividatur reâis CE,

DB, atque reétæ jungantur AB, BC, CD, DE,
EA. Dico pentagonum ABCDE , in circule
data infcriptum , erre æquilaterum, 8c æquiangu-
lum. Cum enim urerque angulorum ACD ,
ADC, duplus fit anguli CAD, 8c divifus bifa-
riam; erunt quinque angulî ADB, BDC, CAD,

daô-tntii- DCE , ECA , æquales. dQuare arcus AB, BC,
CD, DE , EA , fuper quos afcenderunt, arque

"9.30m. idcirco r8: reéræ AB, BC, CD, DE, EA, æ-
qualcs crunt , æquilaterum eü igitur pentagonum
ABCDE. RurIus quia arcus AB, ED, arqua-
les faut; addiro communi BCD , fient æ uales

fz7.mtii.ABCD, EDCB. fAnguli ergo AED, AE,
dictis arcubus infiltenres, æquales erunt. Eodem
.modo æquales erunr cuilibet horum angulorum
reiiqui anguli. Infiftunt enim æqualibus arcubus,
quorum finguli ex ternis arcubus æqualibus’ com-
ponuntur. Æquiangulum dt ’ergo pentagonum
ABCDE, Quare cum 8c æquilaterum cire fit
oltcufum, infcriptum erit dato circule pentago-
num æquilaterum, St æquiangulum. Quod fa-
cicndum erat.

COROLLARIUM.
S quîrur bine , angulum Pentagoni æquiint. ri . a:

æqum.guli complrëti [res quintas pries duorum r Chromé
:"Jmm vu fax quinras unius ruai. g Cam enim rus ahi!!!"

BAC, CAD, DUE, æquales fiat, urpote qu: æquahbus
i arcubus 8C , CD , DE, infiflant. fit nurrm CM) , par
coron. præCedenris propof quinto par: , duorum reâorum .
vel duæ quint: unius reâi: erir tolus BAE. tres quint:
duorum rcflorum , vel fex quint: unius real.

PROBL.
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PROBLQ12. PROPOs.12. ,ü;’
Circa datum circulum , pentagonumtæqui-I

Iaterum , 8c æquiangulum defcnbere.

Sir circa datum circulum ABCDE, defcrîben- 148x"?
dum pentagonum æquilaterum, 8c æquiangu- fil;- 4a

lum. a lnfcribatut in eo pentagonum æquilate-iûgufiw’o,
mm, & æquianguium ABCDE, 8c ex centra A
F, ducautur métas FA , FB, F C FD, FE lad
uns ducantur perpendicuiares GÊ HI, fK,

&L, LG. cocuntes in G , H, I, K, L. Cum
enim ’anguli GAE , GEA , duobus fint reétis
minores , partes nimirum angulorum- refictum
FAG, FEG ; I: coibunt reélæ AG, EC, ad par-.br;.pmg
tes G, 8c fic de aliis. Et quia ipfæ .tangunt
circulum, pet coron. propof. 16. lib. 3. erit der
feriptum pentagonum GHIKL , circa circulum;

uod dico elfe æquilaternm atque æquiangulum.«
nais enim mais FG, PH , FI, FK, FL,

erunr quadrato une FH, cæquaiia tant (giflât: arriva
’ l.reétarum FA,, AH, quam reétarum F

Quare quadrata re-ftarum FA , AH , æqualîa
erunt quadratis reétarum FB, EH. ,Demptis
îgitur quadraris æquaiibus retïtarurn’ æqualium
FA , FB , remanebunt quadrant reétarum AH ,
EH, æqualia; ideoque 8c recta: AH, BH, æqua-
les erunt. Quod etiam confia: ex coron. 2..
propof. 36. lib. 3. cum AH, BH, ex eodem
punc’îo H, duc-meut circulum tangentes in A,
& B. Quoniam ergo lutera AF , PH, trianguii
AFH, æ ualia fun: lateribus BF, PH, trianguli
iSFH. E autem 8c bafis AH, bafi BH, æ ua-
lis , ut ofienfum et); derunt anguli AFH, B H, d 84mm!
æqualcs. lgitur e 8c angulî AHF, BHF. Du-e www
plus igitur eit angulus AFB , anguli BFH, 8c
:mgulus AHB , anguii BHF. Bodem mode
ofiendemus, angulum BFC , duplum cire anguli A ,
DE! , & angulum BIC, anguli BlF. Cum igi- ’ i
rur fanguli AFB, BFC, fin: æquales, quod in- farterai

L tillant
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tillant circumferentiis AB, BC , gquæ æquaies
funt, cum à mais æquaiibus fubticndantur AB,
BC; erunt 8c dimidii eorum BFH, BFI, æ un-
ies. Câuocirca cum duo anguii BFH,, H * ,
triangu i BFH, æ unies (in: duobus anguiis BFI,
IBF, rriàhg’uix IF , 8c iatus iiiis adiacens com-
mune BF , berunt 8c iatcra EH, Bi, æ uaiia,
& anguiî BHF, BIF , æ unies. Dupia e ergo
reâa Hi, reflète H8. En cmquc ratione oflende-
mus GH, reâàtn ,dupiam cm: reStæ AH. Sunt
auteur oftcnfæ æquaics HB, HA. Igitur 8c ea-
mm dupiæ H1, HG, æ ualcs erunt. Similiter
dernOnflrabimu’s , métas -l , KL, LG, æquales
erre Cuiiibvct rcéiarum HI , HG. Æquiiaterum

o et! pentagonum GHIKL. Rurfus quoniam
o enfant en, angulos BHF, BIF æquales cire,
’a’c ramures angulorum BHA, Bi ; erunt 8c eo-
rum dupii BHA, BIC, æquaies. Eademque ra-
tîone anguii rKL , KLG, LGH, æqunles erunl:
cuiiibet anguiorum BHA , BIC. Æquiangulum
igfim’ ’efi pentagonum GHIKL. I Quapropter cum
& æquiia’terum fit oilenfumn, defcri-ptum erit cir-

.. ’c’a datant ’citcuium pentagonum æquiiatcrum, 8c
æquiangulum. Quod efliciendum erat.

COROLLARIUM.
Seqliitilr ex [rains problematis demonfintîone ; fi in

cîrçuio quêteur-igue "figura æquilatera, a: æquîmguia de-
fcrrbarur, a: ad extrema femidinmetrorum et centra ad
angulds duâaru’m excitentur iineæ.perpendîcuiares: bu
porpenôicuiares confiiruere aliam figuram toridem- laterum.
a: minimum æqualium circula circumferiptam. Eadcm
enim finit)" Iration: demonfirabitur , illas pervendiculêll’es
concumre, tanguiofiue conficwe æquaies , fi nimirum ab
niiiia ’ad centrum ducanrur rtâæ. ut in pentagono héron!

I cit: qua: quidem ipfos anguios birariam [embunta qui
antimoraux: in: penngono hic pro’bnrum e85 8:c.

i

In
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s C H 0L r a in.
la figura aquilatera , 0’ aquiaagula, fi quidem

angularum numerus impur efi, relia lima ex mais
«gala demiflà fana: op ofitum latta bifariam, divi-
dit quoque angulum ifariam ; Et tantra , relia
lima dividem angulum (affilant, [aval quoque [aras
oppafitum bifariam : Si une aumemiangtderwa e13
ar, reflet lima ex quam: angula ad appofimm au.

galant dufla fiant utmmque angulum bifariam: Et
contra , "En lima fécaux quemwr wigwam bifariap;
«du in appajîmra angalum , minque bifariam ganga:
Ainidit.

Si: prima»: figura a mimera, a flingue! e in-
parimn lateram ABCD F6, (9’ ex Zugelo Aîgemifla 743.171! ’
refît: AH i, [un latta appqfitum E bxfwfiam. fig. f,
Dico agada»: mafia: BAG , [tâtant e e bifarim.
Daâi: enim ex , reflir ad amer angelot un
proximal ; guanine du laura BA, 8C , dadas: la-
teriblu GA , GF. aqualia faut a alu-[que tontinent
cavale: , ex bypothelï ; ienmt baje: AC , AF,
and" , 65’ mm angali BAC, GAF, qui: BCA,
GFA: a: proinde un: loti angnli BCD , GFE,
pensum a "les; "un: quoquereliçai ACD, AFE,
cavaler. émia igitur rurfm du lateraCA. CD,
dauba: lareribar FA , 15E. aqaalia faut, rouisseur
que angulnr anale: , a: olleafam cf) 3 kentia: à? k 42W
baie: AD , AE , requin , à” tant angali CAD ,
FAE, quam C DA , FEA. Atqae ira proeedena’am
cri; , doue: ad latta oppnjîtam permutant fit. Ubi
quia rurfur mi anguli ODE , FED , (anale! faut;
aux: 1140qu reliqai ADH, ,AEH, qui". Quare
en»: dm laiera DA , DH , dauba: lateribu: EA,
EH, aqualia fiat , angulafque navale: tontinant,
1mm: etiam angali BAH , EAH, lqllalei. Quo-14.216...
pina eum’ notai: angufi BAC, CAD, DAH, to-
tidmi a’ agir GAF, FAE, BAH , fiat cavaler,

fipgaii E5311]; .erit gîta" une: «gala: BAH,

- a mi

4v. "in!
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inti angarie GAH qualir; a: proimle angalm’ BAG,
feflu: cri: bifariam. Quod e]! propàjitum.

Sed in; relia AH, ferez au ulum BAC, bifid-
e a»). in en»: [une quoque au: appajitum DE,

bifariam. Si enim dieuar latta DE, mon femri
bifariam , t ex A , Amati" alla "au jetant DE,

. bifariam, [habituaient (9’ angalum BAC, bifizriam,
* tu jam Mendimar. Dm: igitur rafla amarra an-
, griller» BAG, [kabuki infariam, quad ejl abfurdum,
.eam au medietar major au qua»: altera. [tafia
. ergo AH , ferait: angulum BAG , bifariam , [une
.. arnaque leur: DE , bifariam. Quod efl propofitum.

Sir deinde figura æ uilatera , 69’ aquiangula pa-
TARXVI- riant lateram ABCDËFGH, 63’ ex angala "A. ad
fig. 6. angnlum ’oppofitam E , damna refit: AEJ Dico

"élan; AE, feeare tan: angulum BAH, quam DEF,
bifariam. Daélir enim ex A, ad 0mm: angular

1M pralina: reâir , demaajirabimm, ut in entere-
1’. î Anne figura , quar’vir angalor BAC, CAD, DAE ,

’v tatidem angulir HAG, GAF, FAE, efeæqaalerfingu-
lorfin alit; ideaquezotum angulum BAE , tari au ale
HA , equalem (Je, me non 65’ aagrdum D A,

iFEA, (fie cavalent. Uter ne igitur angulu: BAH,
DEF, jèmtur bifizriam. and efl prapqfimm.

Sea’ jam "(la EA , [un angalum BAH, bifariam.
,Dieo un: rader: in angulum oppofitam E , eunuque
.dividere bifariam. Si enim mon «limer rader: i.
E, fi ex A . ad E , ducatur, alia rafla, fendit en
augulum BAH, âtfariam, ut jam oflendimur. Duc

Aigreur renfla- tandem angulum BAH, bifariam feu-
5101!,qu efl alifurdllïii. [flafla ergo A E, jeta»:
angulum BAH, [rifiniam , cadi: in E, flanque
propterea, ut demanflramm efl [Maxime , angulam
DEF, bifariwm quoque. Qauzl eli propqfitma.

xiij. .PROBL;13. PROPOS. 13.
In dato pentagone æquiiarero 8c taquin

. i anguio. circulum infcriberc.
nana. SI: infcribendus circulas in data pentagono
fig. 7, . ABCDE.. Dividantur duo ejus anguii ,
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ABC , proximi bifariam areétis AF, BF , qu:
coeanr in F. Cum enim ex fcholio præcedentis
propofitionisrcîtæAF, BF, feccut oppolita latcra’
CD, DE, bilatiam, neocllb cit, -duas métas AF,
BF, le mutuo intra pentagouum fccare, priuf-
quam métis CD, DE, occummt. Conneâan-
tut deindc rcétæ FC, FD, FE. Quoniam igitur
latera AB , BF, trianguli A1317, æqualia funt la-
tcribus CB , BF, trianguli CBF: Sunt nutçm ex
conflruâione, 8c anguli îplîs contemi æquales
ABF ,. CBF g berlin: haïes AF , CF, 8c anguli
BAF , BCF, æqualcs. Cum igitur anguli BAE,
BCD , ponantur æquales, 8c BAF, dimidium fil:
anguli BAE , pet conllruâionem; erit 8c BCF,
dimidium anguli BCD. Divifus cil ergo angu-
lus BCD, bifariam. Simili mode oficndemus,
reliques duos angulos CDE, DBA, divifos elfe
bifariam. Ducantur jam ex F, ad filigula Pen-
tagoni latera perpendicularcs FG, FH, FI, FK,
FL. Quoniam igitur duo anguli FGA, FAG,
trianguli FAG , æqualcs fun: duobus angulis ,
FLA, PAL , trianguli PAL; eflque latus AF,
fubtenfum uni æqualium angulorum commune
cerunt 8c reâæ FG, FL, æquales. Similitcr ne
oltendenturreliquœ pCl’andîculaTCS FH, FI, F ,
æquales cuilibe: illarum. Circulus igitur de-
fcriptus ex centre F .. 8c intervalle FG, tranfibît
par punâa quoque CH, I, K, L. Quoniam vero
latex: genÇagom cxrculum hune tangunt, par
coroll. propofi 16. lib. 3. eo quad angulos re-
,&os fadant cum fcmidiametris FG , FH, 8:c.
erit circulus in dato pentagone infcriptus. Quod

.faciendum erat.

THEOR. 14.. PROPOS. I4.
Circa datum pentagonum æquilateljum ,

.8: æqulangulum circulum defcribere.

c SIt circa pentagorium ABCDE , æquilaterum ,
’&’æquiangulum, circulas defcrîbendus. Dfii-

L ’ vi s

HLM

b4.W.

*c:6.priiii

xiv;

un".fix- 3-
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b gym vifis duobus angulis BAE, ABC, bifariam breâis

l , BF , quæ coeant in F, intra pentagonum,
ut in nntecedenre propol’. demonltrarum cil; 8c
conjunâis reâis FC, F D, BE, oflendcmus, ut
in præcedcnti problemate, reli uo: etiam angulos
BCD, CDE, DEA. feâOS’c e bifariam. Erunt r
ergo omnes anguli difnidii inter fe æquales, quod
toti anguli æquales ponautur. Quoniam igitur
in triangulo AFB , duo ariguli æ uales funt I

a sprint RAI), FBA; a erunr reâæ FA, F , æquales. I
’ ’ Eademque rationeerunt reliquæ FC, FD, FE,

cuilîber ifiarum æquales. Quare circulus defcrip»
tus ex centro F , intervalle autem FA, tranfibir
quoque pet panera B , C D , En Circn datum
ergo pentagonurn, &c. uod facwndum erar.

n: PROBL-.15. PROPOS. 15.
In date circula , hexagonum & æquila-

tèrum & æquiangulum infcribere.

t in dat’o circulo ABCDEF, cuius centrum
G, irifcribendum hexagonum æ uilaterum, 8!

æquiangulum. Duâa dinmerro A , defcribatur
circulus ex icentro D , intervalle Vero DG, qui
feeet circulum datum in puiiâis’ C, 8c E, è

uibus par centrum G , reâæ cxtcndantur CF I,
B. Si igitur conneâantur reâæ AB, BC, CD,

DE , EF , FA , infcriptuml crit in datô cîrdxlo
hexagonum ABCDEF; quod dico être 8: æ’ lii-
laterum 8c æquîangulum. Cum enim rafla C,
æqualis fit rcéïæ GD , 8c reâa DC, æqualis el-
dem ,reéræ DG , ex definitione circuli: erunt 8c
métas G0 , DC , æquales inter fez Ideoque tri-

à flm; angulum CDG erir æqiDiîlaterum. Quare ures
augali ÇG’D, ÔDÇ, CG, æquales inti: fe

hmmmrunt : qui curn bæyqualesr fini: duobus-métis ,
erit quilîbet illorum, nenïpe CGD , tertia pars

- duorum rcâorum. Eodemi ,modo. erit, angulus
’DGE, tertià pars duoruin rèâo’rum: Sunt aurem

’ . ’ " - * l trcs

un»). SI
fig- 9-
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ne: anguli CGD, DGE , lEGF, cæquaics duo.- Clgærînu.
bus métis. Reliquus igitur angulus EGF ,. renia
quoque pars erit duorum reciorum. Sunt ergo
tres anguli CCD , DGE, EGF, inter fa asque.-
les; quibus cum etiam dæquales fiat ad verticem
anguli FGA , AGB, BGC; erunt fez auguli ad
centrum G, æqualcs. eQuare circumferentiæ, "amuï

uibus infifiunt , fac propterca çcâæ AB, BC,;n’.mü,
D, DE, EF, FA, æqualcs enim. Quapropter

æquilarerum cil -hex ouum ABCDEF. Rurfus
quia acircumferemia C; æqualis cit circumte-
remise AF ; fi addatur communi: CDEF , erunt
circumferentîæ DCDEF, AFEDC, æ muer. An;- ’
guli igitur ipfis infiitentes BAF, AB , gæqualœ 97mm".

(h 5’.pr

. erunr. Similiter uc ollendemus, reliques angulos
BCD, CDE, D F, EFA, æquaies e113: cuilibet
ifiorum, quia nimirum uilibet infiltir amuï com»
petite ex quatuor arcu us æqualibus, nimirum’
ex rot, guet latera comme: figura inferipta,
dempris uobus. Ex que fit, augulos omnes
Iæqualibus arcubus infiüere. Quart æquîangulum
quoque e11 hexagonum ABCDEF. Inidate ergo *
circule hexagonum æquilaterum, a; æquiangulum
defcripfimus. Quod ràcieudum erg.

coaojLLARJUM.
Rire manifeflmn en: , Rami ictus crurale rai: f9-

nidiamure circuli. bien! DG . lotus baugeai. mon:
en (amidismetro DG. ex dtfinitiogc circuli. i

.PBOBL.m PROPOSIŒ xi
En date circule , quviritidecagenum .8: æ-

quilaterum , & æquiangxflum defcribere.

It in date circule ABC, infcrîbendum Quina La)",
tidecagorfum æquilaterum , 8c æquiangulum; fig. Io. ’

Confirme triangule æquilatero D, quod ex co-
rol. propofi y. lib. r. cri: etiam æquiangulum;
ginfcribatur ci æquiangulum .trîangulum ABC. inquart:

L4 in
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.’ in dato circule, quod etiam erit æquilaterum,

b flafla ex coroll. propof. 6. lib. r. bernntque tres arcus
38.:mii. AB, BC , CA , æqualcs, vel proprcr rrcs reâas

AB, BC, CA, æquales, vel proptcrtres æqunles
. angulos A, B, C, trinnguli ABC. Qualium

igirur partium æqualium quindecim cit circumfe-
rentia tout ABC, talium quinque crît arcus AB,

criquart. qui tcrtia pars cit totius circumfcrentiæ. :Infcri-
batur rurfus in date circule pentu-20mm æquila-

n terum, 8c æquiangulum AEFGH , npplicans u-
dlsmm’num angulorum ad punâum A, deruntquequin-

ne arcus AE, EF , FG, GH, HA, æquales.
Ézualium igirur partium æqualium quindecim cit
rota circumferentia ABC, talium trium erit arcus
AE, quiuta pars exiitcns totius circumfcrentiæ.
Itaque cum arcus AB, contineat tales partes
quinque, 8c arcus AE , tres; continebir reliquus

goumi arcus EB, duas. :Divilb ergo arcu EB, bifariam
in I, erit arcus B1, pars decima uinta totius
circumferentiæ. Quarc ducïta rein B , fubtendet
dccimam quintam partem totius circumferentiæ;

f anart. cui fi aliæ’ quatuordecim, fæquales in circule
accommodentur, infcriprum crir in circule quin-

8*7JMÏÏ- tidecagonum æquilaterum, quod g 8c æquiangu-
lum en, cum ejus anguli fubtcndant nrcus æqua-
les, compofitos vidclicet ex 13.arcubus æqualibus
omnes, ut perfpicuum cfl, In date igitur circulo
quintidecagonum, &c. Quod faciendum erat.

Similirer autcm pet ca, quæ diâa funt de pen-
tagone fupra, propofi u. 13. 8c r4. defcribemus
circa datum circulum quintidecagonum æquilate-o
rum, 8: æquiangulum. "Item in date quintideca-
gono æquilarero, 8c æquiangulo circulum infati-
bemus ; 8c tandem circa datum quintidecagenum
dcfcribemus circulum.

, , . 1.EUCLÎ- .
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ELEMENTUM
QUINTUM.

-Git in anteredemibm qaotaor libri: anlide: .
y . de quantitate commua abjolate oonfidemm ;

Nartc 71670 daolza: feqaemiba: de codent
dtfpam non obfolate, [ed pour ana ad aliam refir-
tar , hoc a]! , gamma: comparata cum dia Pro-
portionem aliqaam baba. Ho: quidem quinto libre
dorer proportionek quantitatam commaaram in gazera,

.non defiendendo ad allom quomitoti: [fiaient , a:
ad Iineam, fayerficiem, vol corpus aliqaod. Serra
ocra libro oflendit in [peuh quamnnm proportionem
halant inter fe lima , angali , ciroamferemia cir-
culorum, triangala , (9’ aliafigaræ plana. Ut ligi-
tar inflitatam faam [émet , defira’! pria: modula,

ç qua ad demonflrmiom: proportionam adhihemar.

, , ,DEFINITIO. I.
w Pans efi: magnitude magnitudinis , minent
lmajoris , cum miner metltur majorem.

i ITaque ait magnitadinem fila»: minorem, que mt- TAXI".
’ il jorem qrxampianemogaïtadinem mon , appèlldri fifi H:

:Ut gadzart»; magnitado A 5 infirma ,

cl à L 5 immun:
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metitar magnitudiaem B , férie: amer» [rompu ,
magnanime»: C, dinar magnirado A, par: mag-
raitadinam B, 0’ C. ’11: ruera quia m nitado D,
non meu’tar magnitudim: E . 0’ F , f faufila bis,
audit magnitadinem E , (7’ [rompra ter, dqficit à.
magnitadine F, faufila amen: quater, eaudem fil-
Perat; non appellaâimr magnitude D, par: magni-
tudinam E, 0’ F.

DEFINITÎO. Il.
Multiplex autem efl: major minoris ,

t cum miner metitur majorent.
748.1". UTin fuperiori exemple mm magnitado B ,
fl- l h magnitudo C , multiplex a]? magnitudinir A ,

fquom’am lm: atramqae illam malitar. * At ocra
aequo. marmitado E, neqae magnitude F , multiplex
Iefl divan a magnitadini; D , propterea quad b4:
neutram illaram metitar. flaque par: ad multiplex
Infertar , 0’ multiplex ad parte»: , ira a: minor
quantifia: menfaram- majorer», dicarar par: majorix;
Ma’or verra merzfiaata à minori , dioatar minorât

vina "filez. lCateram quando du; magnitadine: miaore: daar
dia: majore: que metiantar, hoc efl, and minor m
"une majore tories comimtar , quette: airera minor in
altera majore ; dicamar du la: ma ont daaram il-
laram minorant aqaemaltiplioer. uod idem dieu,
fiplure: minore: que metiaatar plan: majorer.

DEFINITIO, III.
Ratio tefl: duarum magnitudînum .ejufdem

generis mutua quædam fecundum quantita-

-.. rem , habitude. - Aî, Umdov du guanine: generis ,i a: du
. I Infini . du lisez, du [41:95:55, du.

I. . * I
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du , (Te. inter je eomparantur feeundum quantita-
tern , hot: efi, fieundum quad ana majarefl, quam
altera, riel miner, velaqaalis; appellatarhujafimdi
comparera, feu inhuma mana, Ratio; [en (ut ahi:
placet) Proportia. [taque eomparetar [inca aliqna
cum [aperfieie quapiam, riel namera: cum linea, non
dicotur en comparatia profana; , quad neqae linea,
c7 faperfiner; neqae numerus, (flint!) fin: ejafdettt
mari: quantitatir. Similiter fi ennferotar lima

aliqua ont» alla lima feeandam qualitatem, hoc efl
fieundam quad ana e]? au: , 0* alliera nigro; au:
quad ana efl ealida, c7 allerafizgida, (aux quam-
wit ambafint ejafdetn generis; non divetar ca campa-
mtio proportto , quia non fit facundam quantitatem’.

Quantum autant in fili: quantitatiôus profil!
reperztar proportio , tomer: omnia alia , que aliqua
mode amurant [opium quantitati: , aajafmodi fiait.
rempara , fini , nocer, lava, motus, fondera, 0’
Potentta , proportionem quoque dieuntar baiera , fi
eoram’baltitudo confideretur fieundum quantitatem.
Ut cant dieima: , tempar rempare eflè main: , riel
minus , ml duo rempara ejfe aqaalia, ou. appella-À
biturejufmodi habitude , propartio; quoniam tempera
tune eonfiderantur, velati quantitate: quadam.

and,» in omnijpraportione ea quantum , que
ad aliam rqfertur, ieitur ab Euclide, 0’ G:ome-’
tri: alii: antecedem proportionir; Ba acre , ad quam
alia refertur, confiquenrproportioni: diaifolet. Ut
in Proportione. liriez 6. palmoram ad limant g, pal-
mon»: ,I linea 6; palmera»; dîaitur anteoedempraa.
formai: , et lima g, palmera»; , proportionit confe-
quem. «Quod à contrarie tonftderetur proportia
[inca g. palmant); ad hum»: K.ipalmorum, appella-
liitar amendons linon ;.palmorum, confequen: une
lima 6. palmerai», 01?: in entera.

A I DEFI-
a

.A.
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m’EUCLIDIs GEOMETRIÆ.

.DEFINvlTIO. 1V.
Proporrio vero eft rationum fimilitudo.

QUod bac loco interprerpraportionem appelai, illud
Gratis dvattayi’œ, plertfque autem Latinirpro-

Quemadmodum igitur compa-
ratio duaram quantitatum inter je, dieitur proportia;
Ira comparatio duaram , val plurium proportionna:
inter je, proportionnluat filet nuncupart. Ut fi pro-
portio quantitari: A , ad quantitatem B , fimilitfae-
rit pro orzioni qitantitati: C, ad quantitatem D, di-
cetar altitude inter lm: proparlionet, proportionalitat.
Bode»; mode , [i fimilitfaerit pro ortie E, ad F,
proportioni , F , ad G, appellabitur hac fimilituda

propartionolitax. qEuclide: de fola Geometriea agit hm libre;
qua quidem duplex efl , continua altera, in qua
fingula quantitater intermedia la fumantun , ita
ut nulla fiat proportionam interruptio , [ad quali-
bet quantum intermedia fit (7’ antecedem’, (7’ con-

fiqaent; Anteeeden: quidem quantitati: fiiafi’qaemix,
canfiq’tem tuera quantitati: anteeedentit. Ut [i dica-
tur , qua cf? proportio E, ad F, en cf? F, adsG ,

.aocaln’zar bac proportionolitar , continua. Alma

f5! h

fiera dijèreta , feu non continua , in que fingala
quantitate: intermedia femel tantum aeeipiuntar, .ita
a: fiat proportionum interruptif, nullaque quantum
fit (7’ amendent, O’Çonfiquens, fid riel amendera

tamam , ael unfiquen: tantum. .Ut ji dieatar, qua
froportio A ,Î ad B, ,ea q]? C, ad D, appellabimr
propartionalita: hua ,’ difereta , five non continuo.

DEFIg
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D E irai iNÀII T 1.0.. v: "l

Rationem habere inter fe magnitudines di-
cuntui", quæ pofTunt multiplicatæ fe fe mutuo

fiiperare. * i-’ Uoniam Euclide: in tertio dcfinitione habitudinena
duaram magnitndinum ejafdem generis, tanna.-

fixera: rationem , quam no: cum aliis auflorilzu: pro-
portionna dirimai; explieat nunc definitiane hac g.
quidnam requirant dans quantitate: ejafdem generis,
a! proportianem dicamur honore. Àit igitur, illa:
Magnttadinat allai reportionom baiera inter fe, qua-
rum aimai: tnultiplieato in: nagetar, at alternat une
dem friperez , odes ut fi alternant quantum-oit multi:
plicata 71147291237)! alteram encodat , nalla ratiane praà

portionem bal en: dieantttr, *
DEF’INITÎO. V1.

In eadem ratione magnitudines dicuntur
elle , prima ad feeundam , 8c tertia ad
quartam , cum primæ & tertiæ æque multi-
plic1a , à fecundæ 8: quartæ æque multipli-
cibus , qtigilifcunque fit hæc multiplicauo,
utrumque ab utroque vel una deficiunt , vel
una æqualia fun: , vol lino. excedunt; fi 6a
fumantur , qua; inter fa refinondent.

Xplieat hoc loco Euclide; , quafirtm condamner
requiram, a ad Geornetmr , rnognitudinet, ut

tandem diaantar .abereproportionern, Q4001 ut 3x04
vqaatur, eogitar aonfugere ad earam æqaemalttplict’a,
ut compleflatur crane: proportion: magnitudinum,’

’ ’ - V tout
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un: "zinnia, qugmirrqtiangleg Simigitwquatuar
mgnimdine: à! , frima; B, ficundaï; C, tenta;
a? D, quarta:[umamurque prima, 0 renia agaçant-
tipliriaquacaaque; E, quidemipjiaxd; 0’17, ipfiu:
C: Item fumantur fimda, (9’ quarta alia quam:-
.914: aquemulnplicia; G, quidem i fia: l8; (r H,
D , five hac duo pojleriara un in multiplicia
fiaundai, quarta , fiant priera duo .mulnplwia.
[au prima, (9* terri; , five nm. .Qmi [i jam
imar [e aoaferaatur fitmpta que multipliai» ca, qua
tâter [à refilandent, ut multiplex prima; (9* multi-

flox [mania interfe, bac fi, E, 063119,;
multiplex renia, 0’ multiplex quarta inter fi, bac
4, Il? , a» H ; deprehenfumqne figera perpema,
«a ita inter fi baba" , a: fi E , multiplex: prima
magnitudini: Â, mima funin que!» G, multiplex
fitunda magnitudini: B yetiam F, multiplex terri;
.magnitudini: C, minmjît quam H, ramifia quar-
u magnitudini: D : dut E , «squale fieri: ipfi
G; etiam F , aquale fit ipfi H : Aut’denique fi E ,
naja: fuerit quam G; etiam F, mafia: fit quam H:
(quad ell utrumque ab utroque val ana deficere , ml
ma aqualia m7? , ml ana exctdere) ira ut in nulle
generemyltiplicium contrariant paf]?! repairi, id ejl,
ut magyar» E , mina: fit quam G , qui): 0’ F.
miam fit quam H; 0’ ut minque»: E, aqualefit
G , quia (9’ F, ipfi H, fit aquale. Banque
m maquai» E , majusrfit quam G , qui): 0" F,
mafia fit, quam H. .Si inquam delDrelaenfitm fuma;
aque multiplitia quavi: accepta , perpetua [à [e in:

’ babere , a; difium 0j”; dicemr cade»; efl? proportia

Prima mgnimdini: A, adfeamdam magaitudmem
-B., quad! proportio tertia magnitadini: C, ad quar-
un. mgnitudimm D. Q0415 deprebenderetur ali-
gnerait: , etiam in foin une getter: multiplicium , mul-

I tipltx
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lkxE, Minium ici G , non automnal!-

212x F, defioera a nukçlioi H ; du: E, qui:
ejfis’pfi G, a: F, non aquale H; du: demain
15, exondera ipfum G, a: F, nonaoedereipfum H,
quorum: in infiniti: ahi: muliiplioibu: conditio pra-
difla reperiatur ,- nulla ration: diocniur quantum:
propofita eandem habere proportionna, fid diverfar,
a! en dcfin. 8. fie: perfpcouum. l

lingue a: demoufimtioae aliqua , perlunclî. definio
tianem, cmoludanmr quauorquamimte: «adam l’abat
proportionna, ofleadendum trio, (quad quidem dili-
genter ab Euclide (7’ 12065.55. 0" in wifi: forum)
quuunque que multipliera prima, 0’ renia colleta
cum qudznfcunque (que mafiiplicilm: [canada , 0’
quarta , habens femper conditionna radiât»): de-
feflm , qualifiait: , . ont excellât; in) in nunquam
contraria»: ajut: innmiri pojfzt. Similiterfi quatuor
quantitate: cancedantur tandem pro ’omm,
concedamr quoque mufle a]? , quam»: que multi-
plicia prima, 0- tartina collata ou»: quibarlilm que
multiplicibus flamme. , a quarta , imbue camion
dififim, aqualitaiù, au: mafia conditionna.

DEFINITIO. VIL
Eandem autem habemes rationaux magni-

tudmes; Propomonales vocentur.

7 fi www, A, a, c, D, eademfit
lampante A , ad 8., qua C, ad D, dirent»?

v a magnitudmesiproportionalaæ. Fader» ration: , fi
eodemjitjroportio E, ad F, qua F, ad G , diren-
mr magnitudine: É, F, G, proportionalex. Sunt
autem quadam magnitudine: .proporsionales continua
inter qua: relieriiurlpmportiamlitm comma, quiet
fun: magnitudine: E, F, G: Quidam un propor-

’ tianales

xim.
XVII.
fiz- la 1-
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tionale: fumant: Ieontinue , fed dtTMÏC, eujufmodi

[un magnitudinet ,44 , B , C , D. In bi: enim
interrupu’ofit proportionum; in illiflùero aequaquam,

ut dtflum efl in 4.. definitione. -

DEFINITIO.-VIH.
Cum vero æque multiplicium multiplex pri-

mai magnitudinis excelTerit multipliccm fe-
.cundæ;,At multiplex tertiæ non excefÎeric
multipliCem quartæ; tunc prima ad femm-
dam majorem-racionem habere dicccur, quam
tertia ad quartam.

DEelarat hie Euclidee, quamnnm conditionna ha-
bere delteant quatuor magnitudinet, ut majorera

dicatur haltere proportionem prima ad ficundam ,
quam tertio ad quartant , alitent. Si fumpta fin:
que multiplicia prima 0’ tenta; Item .alia aque
mizltiplicia fieunda (7* quarta; deprehenfumque fue-
rit aliquando, (licet nonfemper) multiplex prime
maju; efle multiplia femnda, multiplex autem tertio
non elfe majut multiplice quarta, fed ml minus, vel
annale; dzcetur major ejjè proportio primamagnitu-
dinit ad fi’cundam , quam tertia ad quartant : ut
perfpiczzttm ejl in appofito exemplo , in quo prima
magnitndzni: A , a» tamia C, jumpta fun! triplieia
E , 0’ F; fieunda wero B, 0’ quarta D,’qua-
druplieia G , (9’ H. .Et quoniam E; multiplex
prima majut quidem 0]? quam G, multiplex ficunda;
At F, multiplex tertio maqu non ejl quam’H ,
multiplex quarta , dicetur major efl? proportio A ,
prima magnitudini: , ad B, fieundam; quam C,
tertia, ad D, quartant. .

Non a]! autem mufle; ut quatuor magnitudinum,

. v .. - prima
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primaadfèeundatn dîneur majorent bolerepropmionetu
quam tertio ad quorum , aque multiplioit: feeundm
quamit multiplicationem fia [e balane, ut multiplex

. quidem prima exeedat multiplex jetunda, at multi-
plex tertia non extedat multiplex quarta; fed fait
e]? , ut feeundum aliqunm multiplientienem ita fe
habeantQ l’oie]? nornque interdumjieri, ut tout mul-
tiplex prima majut fit multiplia feaunda , quant
multiplex tertio multiplièe quarta. Item Ïut 0’-
multiplex prima minus fit multipliee feeunda,, 0’
multiplex tertia multiplia quarta: Tamen quia au
non contingit, in 0mm multiplication , fed aliquondo.
multiplex prima fitperat quidem multiplex femnda,
ot multiplex tertio ml minus ell, ne! aq’uttle multi-
pliai quarta : propterea majorem diaetur habere pro-
portionna prima magnitude ad ficundom ,* quota
tertio ad quartant, non notent eande . I
h ’ Itaque ut quatuor magnitudimt dieanturpropertioÀ
nales, neeejfe ejl, ut aque multipliaia eorum, jutera
quof’vit, multiplicatianet accepta, ml uno deficiant,
tuel una aquaIia fiat , que! una excedant , ut in 6.
def. fait exptfiturn : Ut autem majorent dicotur hale:
re proportionem prima adfetundam, quam tertio ad

. quartant, fait: efl, ut feaundum aliquam multiplica-
tionem, multtplex prima exeedat multiplex fieunda,

.multiplex vero ont; non fuperet [multiplex quarta
quamvitjuxtainnumerat alios multiplication", aque
multipliaia prima, ac renia ana exeedant que mal-1
tipliaiofeeunda, 0’ qu au.

uod fi quanda à contraria multiplex prima defi-
eiot a multiplia fieunda, non autem multiplex ter-
tio à multipliai quarta, dieetur prima magnitudo ad
feetmdom minorem haltere proportionem, quam tertio

. ’od quartant: queutoit fatundum plurimaralia: mul-
tiplicationet, aque multiplioit! prima tergite une

s .M dçfig
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defitt’tm ab que multiplieiltm fetaadt , (r que.

Il. ’DEFINITIO. IX.
Proportio autem in tribus terminis .

pauc1llime confifht.

QIoniam omni: Analogia , fia proportionalitat,
quam interpre: , ut diflam efi , proportionna

nominal , jimilitado. eli duaram , ml pluriampro-
mionum ; omni: autem proportia habet (7* anteae-

.dentem terminum, 0’ aonfèquentem, mufle dl, in
mini proporiianalitate reperiri , ut minimum, duo:

. termina: anteeedente: , ne duo: aonfequentet. aure
fi proportionalita: fuerit non continuo , requirentar
1 faitem’ quatuor termini, five magnitudinet; de veto
fi fiterit continua, erant cum minimamtret termini;
quoniam termina: media: bi: fiemitar. cum fit confia
quem termina: ania: oportionit, 0’ anteeeden: al-
mon At ne hie e minima: namera: terminera»;
proportionolitati:. Nom in duobu: termini: quibaf-
maque folum proportio , non autem proportionalita:
reperttar.

DEFINITIO. X.
Cum, autem tres magnitudines proportio-

nales fuerint; Prima ad tertiam duplicatam
rationem habcre dicitur ejus, quam habet
ad fecundam: At cum quatuor magnitudines
proportionalcs fuerintg prima ad quartant tri-

licatam rationem habere dicitur ejus, quam
fiabet ad fecundam : Et femper dcinceps,
une amplius , quam diu proportio extiterit.

l VElati fi fiat magnitadine: A, a, a, D, a,
continue proportionalet , in ut en fit propage

3
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A, ad B, qua B, adC; 06’, adD: 0D,
ad E : proportio A , magnitudinit prima ad C,
magnitudirlem tertiam , dieitur duplicata eju: pro-
partianit, quam haèet A , magnitudo primo ad B,
mognitudinem fécondant : quontam inter A , (7 C,
date proportiane: repanuntar , qua tqaale:fant ro-
porttoni A , ad li 5 nimirum proportio A, B ,
ce B, ad C , ut propterea propartio A , ad C, in-
tereipiat quadammada prÏortionena A, ad B, du-
plieotam , id efi, bit or ine pefitam. At proportio
A, mognitudini: prima ad D , magnitudinem quoré
tam, diaitur triplicata eju: proportioni:, quam l’abat
A, magnitudo primo ad B, magnitudinem fez-ana h
dam: quia inter A, 0’ D, reperiuntur tretpropor-
tionet, qua aquale: [ont proportioni A , ad B; ni.
mirum proportia A, ad B; B, ad C; 0’ C, ad
D , atqae ideiraa propartio A , ad D , includit
quodammoda proportionem A , ad B, triplicatam,
id efl, ter ordine pajitom: Sic quoque propertio A,
ad E, dieitur quadruplieato proportioni: A, ad B;
propterea quad quatuor proportione: interjieiuntur inter
A , (7’ E ,l qua aqaale: faut proportioni A, ad

B, (fa. - qQuai fi ê contraria en fit proportio E , ad
D, qua D, ad C; (7’ C, odB; 0’ B, ad
A; dicetur ra ortia E ,°od C, du lieota o -
tioni: E, adPDf dt vero propartia Ê, ad IB1722-
cetur triplicata propartiani: E , ad D; lie quoque
proportio E, ad A, dieetur quadrupliean proportio:

ni: E, ad D, (ne, -

l M 2 DEFI-
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DEFINITIO. x1.
Homologæ, fuit fimilcs ratione magnitu-

dincs, dicuntur antcccdentcs quidem ante-
cedcntibus , conflqucnzcs veto confeqmm-
tibus.

DEfiniztit finira proportianalitatem , proportionnai
e e fitïotilitudinent. Doeet jam , non falun: in

proportionalitate quant: proportiane: dioi fimile:;
Vera»: etiam termina: tpfbx, feu quantitote:, fimile:
diei, homologofite; dl:en:, atttecedentet magnitudi-
ne: appellari homologat, 4 en fitn:le: proportiane inter
fi, ne: non confèquenta: rater a, ut intelligeremu:
in quam plurimi: demonllrationtlnt, quanam lutera
figurarum inter je comparant , anteeedentia debeant
eflè proportionam , 0’ quanom confeqaentia, ut in
6. lib. perfpicuam flet. Si igitur eji proportio A ,
ad B, qua C, ad D , dieetur quantita: A, fimtli:
quontitati C, (7* B, fimili: D. Propterjimi-
litudinem enim proportianum , neeeflè ejl , utrom-
que magnitudinem anteeeelentem ml aquolem eflè
utrique eonfëquenti , ne! eodem modo majorem, out
minorem: Alto: non laolwret utraqua anteoeden: ad
atramqua confequentem proportionem eandem. Exem-
plum halte: in magnitudt’nilau: propofitt: , in quiba:
antecedente: moitira: flint codent modo eonfeqaenttltux.
Aliud exemplurn vide: in. magniradmibm E , F ,
G , continue a proportionoliâa: , alu tout E, 0’ F ,
laomologa faut, quam F, 0’ G, utoanjlat. 11t-
que banc on coufam Euclide: in defin. 6. (9* 8.
juflît oaeipi æque maltiplicia prima a" tertio magni-
tudinum , boa eji , anteeedentium : Item alia æque
multipliait: jetanda , i0 quarta magnitudinam , toi--
mirant eonfequentium. Ha enim finale: faut in

mag-

«H».-



                                                                     

 -,L IB E.R QU IN’-T US. 181
magnitudinibm prqportiqnalibus , aux hac dejinifione
confier: in magmtudimbm micro mm proportionahbu:

ldzfl’flîmilm

DEFI NITIO. XII.   
, Alterna ratio , ei’c fumptio .antecedentis
ad anteccdentem , .66 confcquentis ad confçw

quentem. ’ -  ALtwnazgitwfiupnmutata proportia, inquit, 01?,
cum Propofiti: quatuor magnitudinibus fioportio-

mliluu, infermr carnier» e172 proportion"); amenden-
IiJ priori; proportioni: ad amendement pojkriarù,
quam baht vonfiquem’illim ad confiquentem hujus.  
Ut fi ponamu: proportionem A , ad B ,I gym: C, 748,
ad’D , (7’ propterea concludamus, tandem tflê’pro- XVIF.

portionem A , ad C , qu ejfllB, ad D,  dicemur fi5’ 79’ 
"argumentarii permmata proportïane. G’rzci A I  
un; in hac argzmentatiane utuntur hac fére mode
loquendi: Ut q]? A , ,ad 8, ira C, (Il D; Igitur
fermnmndo , fia vicijfim , cri; quoque A, ad C,
a! B, fld D. Firmam amer» ejÏe hujufmodi illativ-
mm,.deman[fmbitur papa]: 16. libri hujm, C;-
terum in hoc mode argumeàiandi , neceflè efl,   omnes
ZuaIuor lmagnimdine: ejfe ejufdem generis ,  ut inter
ina: ut ut 41121011114: prpportiq (02 pelât," . A  

D E F I"N’I T I O. XIII.’ 

InVerfa ratio , hit fumptio Confçquentis,
ceu antecedentis , ’ad antecedencem ,’ Velut

..ad ç’onfequentem. 6. (   -

  ’ "la 13,, A .waü’C’ Aval""ferma Je 4&4 3 ’44 w - ’ hue-ç;
T-fia.4x.Çv*.qu.-.efi, 4d 3.234". C; km! D, TAB-

x ’3’-
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hoc efi, amfiqunte: ad mandante: "fermaux; di-
um argamemari ab inverfa proportiane. In bac
argumtatione fic fer: laquumnr Murex. Ut a]?
A , ad B , in: C, ad D; Igitur cenwmnda, w!
è contraria , cri: quoque B, ad A, ut D, adC;
Qu’y; quidem madum argumentandi vertu»: eflè ,
qfiendetur in corail. propof. 4.. hujm lib. Parro du:
Priam magnitudiae: poflîmtæflè unira generi: , 0’
pqflm’ore: alterim.

DEFINITIO. XIV.
Compofitio rationis , efl fumptio antece-

demis cum confequente , ceu unius , ad ip-
-fam confequentcm.

La a. ’

xm.
fig. 8.

à; a. d

KV".
fÈ 9:

SI: proportia A3 , ad BC, qua DE, ad EF; .
Si 2’3in ex hoc collégatnr , mm quoque ejfè pra-

portianem tafia: AC, trempe amenderai: cum confe-
quem: , ad BC, confeqtæntem; quam halle: tata
DF, antecedem nimirum au»: confiqueme, ad EF ,
configuemem ; dicetar bujufcemodi argumentatio
campofitia ratinai: , en quad 9x amecedentq , 0’
renflamma comprimer aIiud m’aura antebedem.
Hum un»; madum dicendi apud Gracoxfinptore:
repniexinhac argummalione; Ut AB, ad BC, ita
DE, ad EF, camponendo erga erit 0’ AC, ad
BC, a: DF , ad EF.A Demonfirabitur hic "and";
argumentandi hac lib. profil: 18. 4

DEFINITIO. Xv..
Divifio rationis I, eft fumptio excefTus ,

quo confequentem fuperat antecedens. , ad

ipfam confequentem. I - aT dicatur , au gapartiq . efl" "5111343, ad
I MCB,d-eacefl min: E,ddd.FE;

.. ,



                                                                     

à!

P3 k1 v. A

LI’BERQUINTUS. i183
21C, exceflîu, quo amende»: canfequeareal [00m5

, adCB, eonfequentem , ut DE , cardia, que con-
fequemem exeeditamecedem, ad FE, confequentm.
la dimfione amen: [me ratinai: ira loquumur allâmes;
ergo dividenda , (ra. Ha: pana illatia oflmdemr

frape]: l7. huju: lib;

DEFINITIO.. XVI:
Converfio ratiom’s , èft filmptio antece-

dentls ad exceffum , quo fu-perax antecedens
pram confequentem.

QUad fi colligeant: hoc mode. Jim efi tata mag- d
nitudo AB, ad CR , in tata DE, ad F5; T48.

A Jgitur ita etiam erit eadem AB, adAC, exeeflîtm, x”"*
quo ennfequemem fuperat anteeedem , «a DE , ad b 9’-
DF; Dieemur par canverfiammratianisargzmemari.
Undëfie fere laquantur fèrzftorej.’ Ïgitarperemvera

fionem ratinais, (Te. Confirmabitur autan hie ara
gamemandi tondu: in corail. propaf. I9. [najas M.

DEFINITIO. XVII.
Ex æqualitate ratio efl: , fi plureé duabus

.fint magnitudines , & bis aliæ multitudine m
pares , quæ binæ fumantur , .6: in eadem s
-ratione: cum ,ut in primis -. magnitudinibus Il
aprima ad ultimam, fic 8: in-Iècundis mag.
nitudinibus prima ad ultimam fefe habuerit.

w Vel aliter. a Sumptio extremorum , pet
.ïubduflionem ..mediorum.

51m Tiare: mgaimdine: dada: A ,. B, C, ça" un,
" Itatide’mlD ,j E , F , fintque bina ac bina in ea- gy";
de»; Proportiaaeï 1000M, A , ad B, ut D, ad ’ -
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» E, 0’ B, ad C, u: E, adF. . Si agiturinfera-

un, profana eam ejfe proportionna A , ad C,
- au ad ultima»: in primi: magnitudinibu: , qua e11

D, ad’F, prima magnitudini: ad ultima»; in jè-
eundi: magnitudinibu: ; dicetur hujufinodi arguant»
tandi formula defivnpta ex æquo . five ex aqualitate ,
in na fiilicet carreau magnitudine:, fabdufli: me-
dii:; eolliguntur habere unau: , a eandemque inter je
proportianem , ut in altera definitiane exprimitur.
flamand vero duobu: modi: ex aqualitate lice: argu-
mentari in proportionibu: , une quidem, quando fu-
mirnu: bina: ac bina: magnitudine: in eadem propor-
tiane, ordinate proaedendo , altero vero , cum ordo
inamitur ; explieat Euclide: ’duabuxfequentibu: de-

’finitiombu:, quid fit Ordinata proportio , 67’ quid
proportio .Perturbata.

DEFI’NITIO.’ XVIIL
’Ordinata proportio eft , cum fuerit , qué-

madmodum antecedens ad conf’equentem ,
ita antecedens ad confequentcm : fuerit eti- A
am , ut confequens ad aliud quidpiam , ita

I confequens ad aliud quidpiam.

T43. UT quandafuerit A, ad B,- ut D, ad E; Rare
17". fa: ut B , cenfiquen: ad aliud quidpiarn , ut
il; "3 ad C, in: E,’eonfequen: ad F , faliud "quidpiana;

’ divertir tali: proportio , Ordinata : quia idem ordo
au»: in frirai: tribu: ma nitudinibm, quant in jeann-

ï di: fmatw; cum turcique tcarferatur primuna
ma cumfieunda; deindefeeundaeunuertim. o Quan- ,

4-; a, .1; . du ergo agada argumentandi ex aquaIitate fervatçr
v r:- h Œdinatd proloortio, demonflra’tiurpof. 22,...hu’jm.

v . lib"!!! azuainzifèmsne affinais.- . .

n - a ;. ’ DEFI-
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DEFINITIO.mX b
Perturbata autem proportio CR , ,cum tri-

, bus pofitis magnitudinibus , ô: aliis , quæ
a fin: his multitudine pares , un in primis qui-

dem maghicudinibus fe haha: antecedons ad
confequencem , ita in fecundîs magnitudinî-
bçs. antccedcns ad confcquentem : Ut autem
in primis magnitudinibus confequens ad aliud
vquidpiam , fic ’ in feÇ-undia magnitudinibus
aliud quidpiam ad antecedentem.

datent fit , quemadmodum A , ad B , ira E, 71’119.
b ad F; Deînde ut in primi: magnitudinibu: B ,xnm "
, confiquem ad C , aliud quidpiam , ita [in fècundi: figb h
.7 magnitudinibu: aliud quidpiam D ,, ad E, antece- v
. denim; magnitudinem , nuncupabitur bujafaemodi

proportio, Perfurbata: quad non fernetur idem ordo
in proportionibu: magniçudinunl; grappe cum in pri-
mi: magnitudinibu: eonferatur prima cum [canada ,

qui in locanda feu-indu cum tenta; deinde in primât
[canada au»; tenta, a: in fècundi: prima cum [2mn-
da. Quinoa» agita in mode argumentandi ex aqua-
litate fervatur Perturbaw propartio , demanfiratur
eau; argumentationern :flèbonam , propofi z 3 .buiuflib.

THE0R1.PROPO&L
u ’ Si fint quotcunque magnitudînes quotcun-

* que magnitudînùm -æqualium humero, fingu-
,IÎhlæ fingularum, æque multipli’ces ;- quam mul-

tiplex e11: ùniuë una’magnitu’do ,rïtam mulsi-

plices erunt 8c omnes omnium;- V’D k ’ H

81m quotcunquc -mggnïtudînes( AB,, CD, IŒÎ’Æ s. un:
idem, magnitudinum E , F ,1;qu mpltiplîces. man; ’

’ M y * Dico [in si;

6’:

-I;

:
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Dico magnîrudincs AB, CD , fimul , mm cire
multipliccs magnitudinum E, F, fimul, quam
en multiplex AB, ipfius E, vel CD, ipfius F.
Cum enim AB, CD, (in: æque multiplices ipfa-
mm E , 8c F, fi AB, dividatur in ma nitudines
AG, GH, HB, ipfi E, æ ualcs, 8: D, quo-
que in magnitudines CI , , KD, ipfi F, æ-
quales ; (Dîvidi autem poterit âgælibet in partes
omnino æquales, cum AB, , fin: ipfarum
E, F, æque multiplîces, arque ideo rodes E, in
AB, perfcéie contincatur, quotics F, in CD, ut
ex iîs, quæ in defin. z. hujus lib. ifcripfimus,
comtat) erunt magnitudincs AG, GH, HB, rot
numero, quot-funt magnitudines CI, 1K, KD.
Quoniam veto AG, de E, æquales inter fa funt,

’Iî ipfis addantur æqualcs CI, & Fi, aerunt AG,
CI, fimul, æqualeslipfisE, & F, imul. Eodem
modo erunt GH , & 1K, fimu-l æ unies ipfis E,
8c F, fimul; Ncc non HB, 8c K , cifdem E,
8c F. Quoties igitur E, in AB, vel F, in CD,
continetur, toties 8c E, F, fimul , in AB, CD,

,fimul comprehenduntur : ldeoquc , quam multi-
plex cit A8 , ipfius E, (am fun: multiplias

lAB, CD, fimul, ipfarum E, & F, fimul, ut
’ confia: ex iîs, quæ in defin. z. lib. hujus fcrîpfi-
mus. Quarc fi fin: quotcunque magnitudincs

-quotcunque magnitudinum , &Ç. Quod erat de.
v monfirandum.

THEOR. 2. PROPOS. 2.
lSi prima fecundæ æque fuerif’lmnltiplex,

.-atque tercia quartæ; fueriç autem ô: quinte.

. fecundæ æque multiplex , .atque Texte. .quar-
rtæ , erit & compofita prima cum quinta ,

5’ i» 143.

X71"; b a

Il; 3-.

femdæ æque multiplex , atquç terne. cum

fexta , quarçæ. . .
d ’, quam cit multiplex DE, maïa, quar-

t2

si: ’màënituao’vprimz AB , i tam munîmerrecùn-
æ 1
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ne F; Rurfus tam fit multiplex BG, quînta 3,5-
fius C, feeundæ , quam multiplex cil EH, firxta
ipfius F , quarræ. DicoeAB, primam cum BG,

vquinta compofiram , tam multipliccm CIR- fCCLivl-
dæ C, quam multiplex cil, DE, tertia COmpJÎ-
rai cum fexta EH, ipfius F, quartæ. Cum enim
AB, 8: DE, fint æque multipliccs ipfarum C,
F, erunt in AB, rot magnitudînes ipfi C, æ-
quales, quot funt in DE, æquales ipfi F. Enfin
rations erunt 8: in BG , tot æqualcs ipfi C,
quot (un: in EH, æquales îpfi F. Si igitur æ-
qualibus multitudinibus AB, DE , addantur æ-
quales multitudines BG , EH, crunt totæ multi-

: tudines AG,’ DH, æquales. Quare tories com-
prehendirurC, in AG, quoties F, in DH: Ida-o-
que tam multiplex cit AG , (prima compnfita
cum uinta) ipfius C, fccundæ, quam multiplex
cit D ,’ (renia rcompofitagcum lama) ipfius F,

’ quartas. Si prima icaque facundæ, fucrit multiplex,
I &c. Quod erat oflanandum.

THEOR. 3, PROPOS. 3.
Si fit prima feeundæ æque multiplex , at-

quc tertia quartæ , fumantur autem æque-
multiplices primæ , 6; ternira: Eric & ex
æquo , fumptarum utraque utriufque æque
multiplex , altera quidem fecundæ , .alccra

autem quartæ. .

Il]!

v

SI: prima magnitude A, tam multiplex feeundæ 743.,
B , quam multiplex cit C , renia quartæ D; 1ms

fumantur’que E F , æque multiplices primæ 8c fil! 45’
tertiæ A, &- . Dico cr æquo tam multipli-
ccm elfe E, ipfius B, fecundæ, quam eflF,
ipfius D, quartez. Nam cum E, 8c F, fine
æque multiplicès ipfarum A, .& C’;.fi difirihuang .A
tu: E , 8c F,, in magnitudines ipfis A, 8c C,"æ-
11113165, utinEG, GH, H1, &*FK, KIL, LM, .-.
arum: toc partes in E, æqualesupfi A, quantum *

in
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in F, æquales ipfi C. Quoniam vero EC, FK,
æquales funt ipfis A, 8: C; funt autem A, 8c
C, æque multiplices ipfnrum B, 8c D, ex hy-
pothcli; Erunt 8c EG, FK, earundem B, 8c D,
æque multipliccs. Pari ratione erunt GH, KL.
Item HI , LM , æque multiplices earundcmlB,
8e D; Quonium igitur EG , prima magnitudo,

.tam cit multiplex facundæ B, quam cit multiplex
FK, tcrtia quarta: D; Item GH, quima tan)

,multiplex cit eJufdem feeundæ li , uam multi-
".guint. plex en KL , feus ejufdem quarta: , aEnt 8c

, EH, compofita ex. prima 8c quinta , mm multi-
plex fecundæ B , uam et]: multiplex FL, com-
.pofita ex tertia & lcxta, quartz D. Rurfus cum
.lit EH , prima tain multiplex fecundæ B, quam
5multiplcx cit FI. , renia quartæ D , ut proxime
. dcmonfiratum cit; fit autem 8c HI, uinta tam
,multiplex feeuudæ B, quam en; LM, exta mul-

tu. 7142m. tiplex quartæ D; bErit a: El, compofita ex pri-
ma 8L quinte , mm multiplex feeundæ B, quam
cit FM compolita ex tertia ac fexta , multiplex
quarta: . Eadcmque eft ratio, fi plures fuerint
partes in E, 8c F. Si fit ergo prima fecundæ
æîue multiplex, arque tertia quartæ, 8:c. Quod
oi eudcndum crut.-

in”. THEORJ4. PROPOS. 4.
Si prima ad feeundam eattdem habuerit

rationem , 6c tertia àd quart-am; Etiam æ-
, que multiplices primæ 8c tertiæ, ad æque

’multiplices feeundæ 6: quarta: , juxta quam-
.;Ïï ’Lvls mlùltiplilcationem , candetn .habebunt ra-

, tiquem , fi. prout inter le tefpondent , ita.
.’fumptæ fuerint. . W .

un. 5h EPYOPOYÜ’O A, ad B, quæ C, ad D, rumen:
334mm A turque primæ A , :& tertiæ C, æque multipli-
fig. 5-, . ces E, 8c FU; Item fecundge’B, &qutxtæ D,

. æque multiplices G , ,8: H, une quem: n131111..

1.? ’ . 1p i- e

, - ,Wf.

*”le --(
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tiplicationem: ’five E, F, ita multiplices tînt ip-
fatum A , C, fient G, H, ipfarum B, D, five
non. His pofitis comtat ex dxfin. 6. hujus lib.
fi E, dçficit àG, etiam F, deficere ab H’; Et fi
E , æqualis et! ipfi G , etiam F , æqualem cire
ipfi H: Et .denique fi E , cxce’dit G, etiam F,
cxcedcre H. Alioquin non effet, par defin. 6.
eadem proportio A , ad B, quæ C , ad D, fi
earum æque. multiplicia non femper ita Il: habe-
rent. Dico Jam, multiplieia primæ ac tertiæ non
folum una deficere à multiplicibus feeundæ ac
quartæ ,I aut nua æqualia elfe , zut una cxcedere,
ut diximus , ,fed candem quo ue inter fe propor-
tionem habcre, nimiru’m ira e e E , multiplicem
primæ A, ad G, multiplîcem fecundæ B, Ut F,
multiplicem tertiæ C, ad H, multipliccm quarta:
D. Hoc cit fi rurfus E , flatuatur prima magni-
tudo; G , fecunda; F, tertia, 8e H, quarta;
fumanturque ipfarum E , F , æ ue multiplicia
qualiacunque; Item ipfarum G, , quæcun ne
etiam æque multiplicia; Multiplicia.ipfitrum ,
F , à multiplicibus ipfarum G, H, vel una defi-
cerc, vel mm æqualia cire, vel u’na excedere, ut
vult definitio 6. Idem namque en , quatuor
magnitudincs eandem habere proportioncm, 8c
cavrum æque multiplicia fumpta diximus, vel una
deficere, Vel una æqualia au, vel nm excedere.
Capiantur enim rutfus I , K, ipfarum E, F,
æque multiplices; Item L, M, æque multiplices
ipIàrum G, H. Quoniam igitur tam multiplex
cit E, prima îplîLIS A, fecundæ, quam F , tertia
ipfius C, quàrtæ; fumptæ flint autem 8c I, K,
œil-ut: mulnplices ipfnrum E, F, primæ. ac tertiæ;
b runt quoque ex æquo I, K , æque multipli-
ces ipIarum A, , lecundæ 8c quartæ. Eadem
ratione erunt L, M, ipfarum B, D, æque mul-
tiplices. Et quia-ponitur proportio A, prima: ad
B , feeundam , - uæ C , tertiæ ad D, quartant,
oflcnfæque (un: , K , æ ue multiplices prima
6c tertiæ A, C. Item L , i,’ æque multiplices
fccuudæ ’86 quartz B, D , dit ut Il I, multiplex

« " ’ . primæ

blsfiqllln’.

c 6. (cf.
qui)";
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primæ deficit’ ab L ,’multîpliei fecundæ, etiam
K, multiplex tettîæ inecefiario’ deficiat ab M ,
multiplici quartz: 8: fi I, æqualis ett ipfi L,
etiam K, iplî M, fit neccffario æqualis; 8c de-
niquc fi I, exccdit ipfum L , etiam K, excedat
necclïurio ipIum iM: Idemque ofiendetur in qui-
bufcunque æque multiplicibus magnitudinum E,
8L F, nec non maguitudinum G, & H: quia
temper hæc æque multiplicia , quæcunque fiut,
dæque multipliciaquoqueerunt magnitudinum A,
C, & B, D. Itaque cum I, & K, fint æque
multipliccs primas E, 8c tcrtiæ F; Item L, St
M , æque multiplices feeundæ G, 8t quanæ H;
nl’tcufumque fit , fi Il, multiplex primæ minot
fuerit,IËuam L, multiplex fecundæ, multiplicem
tettiæ , minorem quoque cire, quam M, mul-
tiplicem quartæ, &c. atque hoc Icontingcre in
quacunque multiplicatione; eErit, ut E, prima
ad G , fecundam , ita F, tertia ad H, quartam.
Si prima igitur ad fecundam eaudcm habitait ra-
mone-m, &c. Quod erat demonfirandum.

COROLLARIUM.
«Bine facile demOnltrabitur inverfa ratio: quam Eucli-
es defin. 1;. explicavit; hoc eflfi quatuor magnitudincs

fuerint proportionales . eafJern a: contra, [tu invcfla n-
tione proportionales de. Sit enim A . ad B , ut C, ad
D. Dico elfe mnvertendo , ut B, ad A , in D. ad C. l
Sumptis enim E, F , æque multiplicibus ipfarum A. C,
primæ ac terme; ItemG, H, æque multiplicibusiplàrum
E l D . (ccundæ 8: quartz: quoniam ex en, quad A,
prima ad B , facundam le habet , ut C , tertia ad D .
quartam , fnecdfuio fequitur , fi E . multiplex primat
minot fuerit quam G , multiplex fecundæ, vel æquilis.
vel major , etiam F , multiplicem tertiæ minorem elfe.
val æqualem velmaiorem, quam I-l. multiplicem quartai;
Perfpicuumefi. fié contrarie G , major ftrerit quam E , vel
qui: . val ruiner , etiam H . majorent fore . vel æqualem .
.veI minorem . quam F. facundum ’quammnque multipli-
cationem tint fumpta hæc æque multiplicia. Nam fi
utnque E, FI. pinot cit , quam attaque G. H. et":
contra attaque G, H. major quam attaque E. F . a: fi

attaque
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.Llaaxquwrua,memaqua E , F . mutila dt ’ntrique,Gl. H, erit è
trafic , u . ne G . H, unique E. F , quoque zqualu;
Et denique 1 utraque E . F , major cit. quam attaque, r
G , H , erit vice verra i, attaque G , H , minot. quam.
attaque E, F. Itaque quoniam prima: B, 8c tenta: D,
fumpta funt..æqueimultiplicia G , H; Item feeundæ A .’
a: quarts C . æque multiplicia E, F , oflenfitmque cit.
G , H . vel un: excellera: E , F , vel ana tqualia efië’
val ana deficere, fcmndum quamcumquemultiplmtionemï e: , -
ca multipliai: Inmantur ; gerit ut B , prima ad A. fel- g fifi
cundam , ita D , tertia ad C , quartam. (mon! en: de.- 1mn.
monfiranflum.

THEQK5.PROPO&5.HQ
Si magnitude magnitudinis æque fuel-il; .

multiplex , atque ablata ablatæ; Etlam tell.
qua rehquæ ita multiplex erit , ut tota tonus.

ITamultiplex fittotaAB, totius CD, ut- eü mule 743-.
tiplex AE, ablata ablatæ CF, five AE, CF ’, Jan”

ablatæ fint totis AB, CD, commenfurabiles, ut fil°7’82
in 7ma figura, five incommenfurabiles, ut in 8va
figura. Item five AE, CF, compofitæ tînt ex
eifdem partibus , ex quibus totæ AB, CD, com-
ponuntur, ut in 7ma figura, five non ex eifdem
ut in 8va figura. Dico reliquam EB ita e e
multiplicem reliquæ FD , ut cit tota AB, totius
CI). Ponatur enim EB, in. multiplex cujufpiam
magnitudinis, videlicet ipfius GC ut cit AE,
multiplex ipfius CF, vel tota AB, totius CD.
Quoniam igitut AE , EB, æque funt multiplices
ipfarum CF, GC ; aerit tata AB , totlus GF, à kW;
ira multiplex, ut AE, ipfius CF, hoc cit omnes
omnium, ut una unius: Sed tam multiplex etiam
ponitur AB, ipfius CD, quam cit multiplex AE,. ,
ipfius CF. [gitur AB, tan] en multiplex ipfius ’ n’ .
GF , quam multiplex eIt ipfius .CD; batque ici-.55. pas:
circo æquales fun: GF , CD. ’Ablata i itur -
communi. CF ,- æquales erunt GC , FI); am
multiplex. igitut erit. EB, iplius F D, quam mul-

’î " l - i tiplex
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tiplex en ipfius GC. Sed ita multiplex pofita
fuit EB, ipfius GC, utAE, ipfius CF, hoc en,
ut rota AB, totius CD. Quare tam multiplex
cit rclî un EB, reliquæ FD,- quam et! tota AB,
rotins lD, quod cit propofitum.

au. j Alitcr. SE: ita multiplex rota AB, totius CD,
xyml ut ablata AE,, ablatæ CF. .Dico teliquam EB,
1th". reliquat: FD, cill- fic multipliccm, ut cil tota
. I totius. Pofita enim GA, ira multiplici ipfius

, FD , ut cit AE, lipfius CF , vel ut tota AB,
totius CD , quoniam AE , GA, æque multipli-

i enquit": ces funt iplhrum CF , FD ; cerit tota GE. , fic
multiplex totius CD, ut AE , ipfius CF: Sed
ita quoque multiplex cit AB, ejufdem CD, ut
AE, ipfius CF, ex hypothefi. ,Æ ue multipli-

a6.pn. ces film: igitur CE, AB , ipfius ; datque
adco inter fe æqualcs. Quare, dempta communi
AE, æquales crunt GA, EB , Ideoque æque
multipliees ipfius 17D ; ’cum GA , fit multiplex l
pofita ipfius FI): Atqui ita cit multiplex pofita
GA, iplius FD, ut B, ipfius CD. Igitur 8c
EB, reliqua fic erit multiplex ipfius FD, reliquat
ut AB, rota totius CD; quod cil pr0pofitum.
Si magnitude itntue magnitudinis æque t’uerit
multiplex, &c. èuod erat demonfirandum.

va. THEOR. 6.PROPOS. 6.
Si duæ unguituclines dual-nm magnitudi-

num fint æque multiplia-s , 85 detraëtæ
’quædam fint euruntlem æque multiplices: 8:
reliquæ enlient aut æquales flint, aut æque
ipfarum multipliees.

1’43." SInt magnitudines AB, CD , æque multiplices
x11". ipfarum E , F; 8: detraétæ AG CH, earun-

’fip n- ,dem E , F, æque multiplices. Dico reliquas
CB, HD, aut elfe æquales eifdem E, F, 2511!:
cette earundem æque multipliccs. Cum enim
AB , fit multiplex ipfius E, 8c ablata qUCÀqëc

. 7.
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. AG, ejufdem E , multiplex; erit reliqua GB,

vel æqualis ipfi E, vel ejus multiplex; alias inæ-
qualis, vel non multiplex magnitudo addita mul-
tiplici, componcret multiplicem, quod en abfur-
dum. Sit igitur primum GB, æqualis ipfi E.
Dico etiam Hi), ipfi F,.elIe æqualem. Ponatur
enim, CI , æqualis ipfi F. Et quia prima AG,
tam cit multiplex feeundæ E , quam CH, tertia
multiplex cit quartas F; 8C quinta GB, æqualis
el’t fecundæ E , ficut 8e CI , fexta æqualis cit
Aquartæ F; aerit AB, prima cum uinta, ira mul-
tiplex feeundæ E, ut HI , tertla cum fexta",

a aquilin;

multiplex en quartai, F: Atqui CD, ipfius F,
erat quoque tam multiplex, quam’AB, multi lex ’
cil; ipfius E. Æque multipliees .igitur Iunt. I,
CD, ipfius F. bIdeoque æquales inter fe.. uare
dempta CH , communi remanebunt CI , D
æquales. Cum luitur CI , pofita fit æqualis ipIi
F, ait quoque HD , eidem E, æqualis. Quod

cit propofitum. L i ISit deinde G3, multiplex ipfius E. Dico ira
quoque cire mlltiplicem HD , ipfius F. " Pofita
namque CI ; in: multiplici ipfius F, ut cit mul-
tiplex GB, iplius E; cerit ut prius AB, ita mul-
tiplex iplius E, ut HI, multiplex cit ipfius F.
dQuare iterum æquales etunt HI , CD, at ue
adeo demptacommuni CH, & reliquæ CI, H ,,
æquales erunt : Sed CI , (Il ira multiplex ipfius
F, ut GB ipfius E, multiplex efl, ex hypothefi.
Igitur & HB, tam multiplex erit ipfius F, quam
GB , ipfius E , multiplex dl, quod et! propofi-
tum- Si’duæ itague maguitudines duarum mag-
nitudinum tint æqie multiplices , &c. Quod
ofleudendum erat.

THEOK7.PROPO&z.
Æqttales ad candem , eandern habent

ratronem : Et eadem ad. æquales.

b Il pull;

2’43;

X711].
fig. 1 z.
c a. gram;

dis. pas;

fifi

SInt duæ maguitudines A , B, æquales inter-IÂŒXIÏX. .
fe, 8c tertia quævisNÇ. Dico A,’ 8c B; ha- fig. i,

bele
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bere eandem proportiouem ad C. Item C, vie
,cillîm ad A, 8t B, eandemquoque proportionem
,habere. Sumautur D , E, æque multiplices ipfa-

:6. [tu rum æqualium A, B: aeruutque D, E, æquales
inter le. Capiarur rurfus F , utcuuque multiplex
ipfius C. Quoniam igiturD,’E, æ unies funt,
fit ut uttaque vel minor lit, quam F, vel æqua-
lis, vel major , juxta quamcunque multiplicatio-
nem ea multiplicia fumantur; mare cum D,
E, æ ue multipliccs prima: A B, tertiæ mi-
nores lut ipfa F , multiplice Écundæ 8t quartæ
C, (cit enim C , infiar duarum magnitudinum,

b 6. def. ôte.) Vel æÂuaICS , vel majores; lierit ea propor-
1mn. ’tio timæ , ad C , feeuudam, quæ tertiæ B,

- ad , quartam.
Eodem patito ollendemus F , Vel minorem

elfe utraquc D, E, Vel utrique æqualem, Vel
majorem. Igitur cum F , multiplex primæ 8e
tertiæ C , una defieiat à D, 8c E, æque multi-

. plieibus feeundæ A, 8c quartæ B, Vel una æqua-
*c 6. JafÎ lis fit , vel major ; c Erlt quoque ca proportio
7mm? primæ C ad fecuudam A, quæ tertiæ C, ad

’ uartam B; quod ell propolitum. Follet brevius
ecunda hæc pars olleudl pet coroll. 4. propof.

’ex inverfa ratiche. .Cum enim ollenfum jam
fit, elle A, ad C, ut B, ad C, erit convettendo
C , ad A , ut C, ad B. Æqu-alcs ergo ad can-
dem , eaudem habent rationem: Et eadcm ad
æquales. Quod erat demonltrandum.

SCHÛLIUM
Eodem fer: mode oflmdemur , &th41:: magnitndî-

un ad dia: inter f! que: , canaient [mètre ratio--
unit, fi 10m multipliât F , fumantur duce dyne
multiplicer: quad Euclia’u, ab facilitaient ’0mzfit,
utitur tamen to nonntmqnam in fit. que figurant",
perinde a: fi. in [me propaf. 7. fifi: demanflratum.

-TABXJX, Six: enim tant A , ü B ,*inter f: laquier, quam
fig. a. .C, (9’ D, inter-fi. Dira eflè A, ad C, ut.B.,.ad

’ d D. Snmptir enim E , Es’ F , que mahrplmbu:
ipfarum
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bere eandem proportiouem ad C. Item C, vie
,cilfim ad A, 86 B, eandemquoque proportionem
,habere. Sumautur D , E, æque multiplices ipfa-

a6. FOI- rum æqualium A, B: aeruutque D, E, æqualcs
tinter fe. Capiatur turfus F, utcuuquc multiplex
ipfius C. Quoniam iglturD,iE, æ uales funt,
fit ut utraque vel minor lit, quam F, vel æqua-
lis, Vel major , juxta quamcunque multiplicatio-
nem en multiplicia futnanturl urate cum D,
E, æ ue multipliccs prima: A B, tertiæ mi-
nores 1nt ipfa F , multiplice Écundæ 8l quartæ
C, (ell enim C , imita: duarum magnitudiuum,

b a, def, &c.) Vel æquales , vel majores; berit ea propor-
1umi. ’ tic timæ A , ad C , fecundam, quæ tertiæ B,

’ ad , quartam.
Eodem patito ollendemus F , vel minorem

elfe utraquc D, E, vel utrique æqualem, vel
majorem. Igitur cum F , multiplex primæ 8c
tertiæ C , una deficiat à D, 8c E, æque multi-

. plieibus feeundæ A, 8c quarta: B, vel una æqua-
’c 6. de]: lis lit , vel major; cEth quoque en proportio
9m"- primæ C ad feeundam A, qua: tertiæ C, ad

’ uattam ; quod ell propolitum. Follet brevius
ecunda hæc pars olteudl pet coroll. 4. propolï

ex inverfa ratione. Cum enim olieufum jam
fit, elle A, ad C, ut B, ad C, erit couvertendo
C , ad A , ut C, ad B. Æqu-ales ergo ad can-
dem , eaudem habent rationem: Et eadcm ad
æquales. Quod erat demonltrandum.

SCHOLIUM
Eodem je" mode glandant" , æquale: magnitndî-

ne: ad alla: inter [a miaule: , tandem baèere ratio-
nelh, fi [on multiplici: F i, fumantur duæ en:
multiplicer: quad Euclide: , ab facilitaient omtfit,
ntitur tante» en nonnnnquam in iîs, que jèquuntnr,
pariade a: fi in lm- prapojï 7. MIE: demanfiramm.

-TABXJX. Si»; enim tant A , Cf B ,’inter je gauler, quam
fig, a, ,0, 3’ D, interfe. Dico tflè A, ad C, ut B, ad

- D. Sumptir enim E , (9’ F, que multiplicibw

* ipfarunt
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LIBERQUINruœ m
ipfaræm A , Cf B , prime, 65’ renie; Inn: G,
(9’ H. æque multipliribw ipfqrum Ç, Ü D, fi:-
taud: (9’ quarta! 5 d 2mn: Mm E , E59 F, inter [è d 6.11.33
arquait: , quam G , (5’ Il, inter [En Quart fi E ,
multiplex prima dujian à G , Multipliu fuyarde,
etiam F, multiplex tertiæ , a]: H, multiplice quar-
tz deficiet 3 69’ fi «pali: ., 1.714411); (9’ fi fupemt,
filperabit. eEmlem ergo efi proportio A , primt ad e 6. fifi
C, ftmmlmn; 7m: B, unit ad D, quartant. Quod 11mm;
(fi prapg’imm.

THEOK8.PROPO&& m
Inœqmlium magnitudinum major ad can-

dcm, majorera rationem habet , quam mi-
nor: En czldcm ad minorem, majorem ra-
tioncm baba: , quam ad majorem.

lut rmgnîtudincs înæquales, AB, major &TJMIX.
C, minot, tamia autcm quælibet D. Dico fifi 3» 44

proportionem A3 , ad D , majorcm cire propor-
tîonc C, ad D. At è convufo , majorem être
proportioncm l), ad C , quam D, ad AB. ln-
Rlligatur enimîn AB, magnitudîne majore, mag-
nitudo Ali, æqualis mînori C, ut fit reliquat
EB. Utruquc dcinde EB , AE, æqualîter multi-
plicetur , hac lege, ut GF, multiplex îpfius EB,
major quîdem fit . quam D; At HG multiplex
ipfidS AE, non fic minot eadcm D, éd vcl ma-
jor , val æqnal’is. In aria figura neceflè fait fu-
mera GF, HG , triplas iplàrum EB, AE; quia
dupla ipfius AE , clfct miner, quam D. Loco
triplnrum potuîllcnt accîpi quæcunquc aliæ æque
multiplices majores. In 4m -autem figura fada
au", fumure ipfarum EB, AE, duplas GF, HG;

uia utraque GF , HG, major dl, quam D.
cirent tamen pro dualis fumî quæcunque alias

majores æque multiplîces. Quoniam igltur duæ ,
FG, GH, æque multipliccs funt duarum BE, ’
EA; acrit 8c rota FHÊ ira multiplex totius AB, a n’ai";

’ 2. ut
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196 EUCLIDIS GEOMETRIÆ..
ut GH, ipfius AE, hoc cil, ipfitm C, cum æ-
quales fint lgofitaa, C, & AE. Capiatur quo-
que iplius ’ , multiplex 1K, quæ proxime ma-
jor fit, quam HG, trempe dupla , ut in 3tia
figura. Quod fi dupla major non fuerit quam
HG , fumatur tripla, vel quadrupla, &c. ln
4ta figura accepta et! [K , ipfius D, quadrupla,

uîa tam dupla quam tripla minor (Il, quam
G, at quadrupla jam major cit. Abfcilla ergo

LK, uæ æqualis fit ipfi D, mon erit 1L, major
uam G, (alias 1K , non effet multiplex ipfius
, proxime major uam HG; fed 8c IL, major

quoque effet uam H. Quod fi 1K, dupla fit
ipfius D,-per picuum en, 1L, non cfïcmajorem,
. uam HG, cum HG, pofita fit non minorquam
1 , hoc cit uam IL,) 8c idcirco HG, erit vel
æqualis ipfi I , vel major. Et quia FG, major
e11 polira quam D, LK, vero æqualis cidcm D;
erit quoque FG , major quam LK. Cum ergo
HG, non minor fit quam IL , ut demonflratum

b8.dcf

cit , fed vel æ ualis , vel major ; erit tota FH,
major quam I . [taque cum PH, HG, tint
æâue multiplices primæ AB, 8c tertiæ C; arque,1 ’

multiplex ipfius D, une inflar dt facult-
dæ & quartæ: fit autem H , multiplex pri-
mæ, major quam 1K , multiplex lecundæ;
At HG, multiplex tertiæ, non lit major, quam
1K , multiplex quartæ , immo minor , ex hypo-
thefi; (fumpta enim en 1K, multiplex iplius D,
major quam HC,) berk major proportio AB,
prima: ad D, fccuudam, quam C , tertiæ ad D,
quartam.

Quoniam vero è contrarie 1K, multiplex pri-
. ma: D, ponatur enim nunc D, prima ac renia;

At C, ecunda 8: AB , quarta) major clt quam
;HG , multiplex lecundæ C; At 1K, multipllx

cl 9. :1sz

’tertiæ D, major mon cil , quam 17H, multiplex
quartæ AB, immo minor , cum FH, major fit,
quam 1K, ut oflenfum cil ; cerit major propor-
tio D, primæ ad C, fecundam, quam D, tertiæ
ad AB, quartam: quod et: propofitum. luz-

qualium



                                                                     

LIBERQUINTU& m
,qualium igitur magnitudinum lmajor ad eandem,
8re. Quod erat oflendendum.

THE0R9.PR03039’ m
I Quæ ad eandem , eandem habent ratio-
nem, æquales font inter fez Et ad qua;
eadem eaudem habet rationern , eæ quoque
funr inter le æquales.

HAheant primum A , & B , candem rationem uam
ad C; Dico A, & B, elfe inter fe æquales. fi: i-

Sit enim , fi fieri potelt , altera, nempe A, ma-
jor 8c B , minon «En: igirur major proportio 18.9155)";
A, majoris ad C , quam B , minoris ad eandem
.C; quod cil: contra hypothefin. Non ergo inar-
qualcs funt A, ôt B, fcd æquales.

Habeat deindc C, candem proportionem ad A, 8c B;
Dico rurfus A, &B, elfe æquales. Nam fialtera ,
nempc A , erre: major, 8: B , miner; bhaberet b8.quint,
C , ad B, minorem, majorem proportionem, .
quam ad A, majorem; quod cit contra hypothe-
lm. Non igitur major erit A, quam B, fed æ-
qualis. Quæ igitut ad eandem , eaudem habent
tationem, &c. Quod demonltrandum erat.

THEOR.IO.PROPOS.Io. x:
Ad eandem magnitudinem rationem ha-

bentium , quæ majorem rationem habet ,
illa major eft: Ad quam autem eadem mav
joremrrationem haber , illa minor cit.

HAbeat primum A, ad C, majorem proportio- "prix
nom, uam B , ad tandem C. Dico A, fig, a.

majorem e e , quam .B: Si enim A , foret iplî
B, æqualis, ahaberent A, 8c B, eandem propor- 37.151319
rionem ad C z Si autem A minor taret, quam I
B, bhaberet B, major ad C; proportionem ma- baguait,

j N 3 jorem,
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jorem, quam A, minor ad candem C, quodlefi
contra hypothefin. Non en igitur A, æqualis
Vel minor quam B, fed major.
Habeat fccundoC, ad B, majorem proportionem,

quamad A. Dico B, minorem elfe quam A. Non
e7.quiut. enim æqualis erit B, ipfi A; talîoquîhabcrctC, can-

dem proportionem ad A, 8c B; quod cit contra
hypothefin. Ne ne vero B, major erit quam A,

d8.quint. d alias haberet , ad minorem A, majorem pro-

81;

portionem quam ad B , majorem: quod mugis
si! contra hypothefin. Miner igitur cit B, quam
A, quod cit propofitum. Ad tandem igitur
magnitudinem rationem habentium, &c. Quod
erat demonfirandum.

THEOR. n. PROPOS. n.
Quæ eidem l’une eædem rationes ,

6c luter fc font eœdem.

[ajax SInt proportioncs A , ad B, a: C, ad D , (à.
fig. 7. dem proportioni E , ad F. Dico 8c propor-

’ troncs-A, ad B, 8C C, ad D, caillent elfe inter
Te, feeundum dcfinîtionem 6. hoc dl fumptis
æque multiplicibus ipfarum A, C; Item æque
multiplicibus ipfarum B , D; lemper contingere,
ut multiplices ipfarum A, C , à multiplicibus
ipfarum B, D, vel una deficiant, vel una æqua-
les tint, vel una excedant. Sumantur enim ad
omnes anteeedentcs A, C, E, æque multiplices
êuæcunque G, H, l, & ad omnes eonfequcntcs

, D, F, alias quæcunque æque multiplices K,
L, M. Quoniam igitur ponitur cire A,.prima
ad B, fecundam ut E, tertia ad F, quartam;

g a. fief: un: ut fiaG, multiplex ’primæ deficit àrK, rmuls
13173"; Il

tertiæ, ab M , multiplice quartas; Et fi G, æqu-

lb à: icpfi M, Vel major: ÆSed (ut epdem modo citen-
quanti,-

tiplice fecundæ , deficiatvlquqque I, multiplex

lis efl-ipfi K, vel major, æqualis quoque fit I,

entrait I , miner ,eft, quam M, ivel æqualis,

i e velx
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vel major efl: quoque H, minor uam L, vel
æqualis , vel major; propterea uo ponitur cire
E, prima ad F , fecundam , ut , tertia ad D,
guartam. Quare fi G , multiplex prima: A, de-

cit â K, multiplice fecundæ B, deficiet quoque
H, multiplex tertiæ C , ab L, multiplice quartæ
D. Et fi G , æqualis (Il, vel major quam K, .
etiam H, æqualis erit, Vel major uam L. I- i
demque oltcndetur acciderc in quibu cunque aliis
æque multiplicibus. c Quaproptcr erit A , prima c a, dg;
ad B, fecuudam, ut C , tertia ad D , quartam. quam) *
Quæ igitur eidem funt eædem rationes , 8c inter A
a» funt eædem. Quod ctat ofiendendum.

THEORzaPRoPoaIa m
Si fint magnitudines quotcunque propor-

tionale z quemadmodum fe habuerit una.
antecedentîum ad unam confequentium , ita
le habebunt omnes antecedentes ad omnes
confequentes.

Uod in propof. t. de proportione multiplici TABxlX.
demonfiravit, ollendit hic de omni genere fifi 3!

proportionis etiam irrationalis. Sint ergo quot-
cunque magnitudines A, B , C, D, E, F, pro-
portionales hoc cil , lit A, ad B, ut C, ad D,
8C E, ad F. Dico ut cltjuna antecedentium adl
unam confequentium, nimirum A , ad B, ira
cire omnes antecedentes fimul A, C, E, ad om-
nes confequentes fimul B, D, F. Sumptis enim
G, H, I’, æquevmultiplicibus anteccdentium; 8c
K, L, M , arène multiplicibus confequentium,
a erunt omnes , H, I, fimul omnium A, C, a 1.116711,
BE, fimul ira multiplices , ut una unius, nempe
ut G, ipfius A; 8c omnes K ,. L, M, fimul
omnium B, D, F, fimul ita multiplices, ut un:
trains, nimirum ut K, ipfius B. Quoniam vero
ponitur elfe A, prima ad B , feeundam , ut C,
tertia ad D, quartant, 8e ut alia E ,’ tertia.ad
’ - ’ . - ’ N 4 t l ahana
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b .44 aliam F, natrum; Mit ut fi G, multiplex primæ
9""- deficit à , multiplice recundæ, dLfiCiî-lt quoque

H, multiplex tertiæ ab L, multïplîcc quartæ, 8c
I, ab M: Et fi G, æqualis en ipli K, vel ma-
jor, æqualis quoque fit H, ipfi L, & I, ipfi M,
vel major. Ac proinde fi G, minor cit, vel
æqualis , vel major quam K, Br omnes G, H,
I, fimul Omnibus K, L, M, fimul minores finit,

a 5. dgf: Vel æquales vcl majores. cQuocirca ut clt A,
quinti. prima ad B.I fccundam ira erit A, C, E, tertia

lad B, D, F, quartam. Si fint itnque magnitu-
ldines uotcunque proportionales , &c. Quod
demon randum erat.

:ü THEORIgPROPOâm.
’ Si prima ad feeundam eandcm habuerîc
rationem, quam tcrtia ad quartam; renia
vero ad quartam majorem rationcm habue-
rit , quam quinta ad feXtam: Prima quoque
ad fecundam majorem rationcm habcbit ,
.quam quinta ad fcxtam.

143x11; I: prima A, ad B, fccundam, ut C, renia ad
fig. 9. ’ D, quartam; fit autcm proportio C, tertiæ ad

D, quartam major , quam E, quintæ ad FI, fix-
tam. Dico 8c propomonem A, primæ ad B, fe-
cundam cire majorem quam E, quintæ ad F,
fextam, feeundum dcfinîtioncmS. hoc cü, fump-
tis æque multiplicibus ipfarum A, E; Item æque
multiplicibus ipfarum B, F, contingerc poire, ut
multiplex ipfius A, exccdat multipliccm ipfiuw
B,- at multiplex ipfius E, multipliccm îpfius F,

’ non excedat. Sumptis enim G, H, l, æque
multiplicibus anteccdentium ; Et ,K, L , M ,
æque multiplicibus confequcntium, cum fit,A,
prima ad B, fecundam, ut C , tcrtia ad D,

a 6. defl quartam; afit ur’fi G, multiplci primæ exccflcl-
(ami. rit K, multiplîccm fecundæ, exccdat quoque H,

multiplex tertiæ ipfam L, multipliccm quartæ,

l C.



                                                                     

LIBER QUIN’TUs. ici
&c. At quando H, excedit ipfam L, [mon ne- b 8:.ùf.
cellario I, cxccdit ipfam M, [cd æqualîs aliquan- quinti-
do erit, val miner; quad major ponamr propor-
tio C, primæ ad D, feeundam, quam E, tertiæ
F, quarram. lgîtur fi G, excedit K, mon ne-
ccflario I, excedit M. (Major elt ergo proporo c .8..defî
tio A, prima: ad B, fucundam , quam E, tertiæ 7mn.
ad F, quartam. Quamobrcm fi prima ad lacun-
dum 021:1de habucrit rationem, quam tænia ad
quartam, &c. Quod oltcndendum crut.

THEOR. I4.PROPOS. 11,. xiv.
Si prima ad facundam eandcm halvzcri

rationem, quam tertia ad quartum; Prima
vero quam tcrtia major fuerit , erit ô; fe-
cunda major quam quarta. Quod ü prima
fucrit æqualis tertiæ; erit 8: focunda aulna-
lis quai-[æ . Si vero minor , & minor ont.

It enim A, prima ad B, facundam ut C, tartia 130,4"),
ad D, quartam. Dico fi A, major fucrit film".

uam C, fore quoque B, maiorcm quam D. u, a
auod fi A, æqualis r’ucrit ipfi C, æqualcm quo-
que elTe B , ipfi D: Si deniquc A, miuor fucrît
quam C , minorem quoque c112: B, ipfa D. Sir fig. le;
primum A , major quam C , aeritquc proptcrca a8.guint.
proportio A , majoris al B, major quam C,
minorîs ad candcm B. Quoniam îgitur cit C,
prima ad D, feeundam ut A, tcrtia ad B, quar-
tam , proportio autcm A, tertiæ ad B, quartant.

.major eft , ut ofiendimus , quam C, quintæ ad
[B , fcxtam: bMajor quoque erit proportio C, bl’.quîn!:
.prlmæ ad D, feeundam, quam C, quintæ ad B,
Tenant, t Minor- cil: ergo D, quam B; Ideoque Clo gnian.)
B, major erit quam D. Quod cit propofitum.

Sir deinde A æ ualis i fi C; dcritque idcirco fig. u?
A, ad B, ut d, a3 B. (ânoniam igilur propret-470135":
tlonçs. C, ad D, 8c C, ad B , eædem funt pro-
POËtXOni A, ad B, cerunt quoque inter fe eædem and";

* ’ , N r Pw’
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(Dazfifl- proportiones C, ad D, ,& C, ad B;fIde ne

æquales erunt B, 8c D. Quod et! propofituîii.
fit» Il; Sit tertio A , miner quam C, geritque 0b
Saint hoc major proportio C, majoris ad B, quam A,

.minoris ad B , candeur. Quoniam igitur cit C,
prima ad D, fecundam, ut A, tcrtfa ad B,
quartam; et! autem proportio A, tertiæ ad B,
quartam minor , quam C, quiutæ ad B, fexram;

buqünl- bMinor quoque erit proportio C , prima: ad D,
feeundam , quam C, quintæ ad B, fcxtam;

iroqdntdldeo ue B, minor erit, quam D, quod cfi
propo uum. Si prima igitur ad feeundam candcm
gabuerit ratiouem , &c. Quod erat demonfiran-

um.

x1. THEOR.:5.PROPOS.15.
Farces cum parircr multiplieibus in eadem

’ film ramone, fiprout 11b1 mucuo refpondent,

na fumantur. w - ’ « .
man. SInt partium A , 8c B, æ ne multiplices CD,
fg. r. & EF. Dico ita cire C , ad EF, ut A,
’ n ad B. Cum enim CD , & EF , fint æque mul-

tiplices ipfarum A, 8c B, cominsbitur A, tories
in CD, quoties B, in EF. .Divîdatur ergo CD,
in partes CG, GH, HD, æquales ipfi A, 8:
EF , in partes E1, 1K, .KF, æquales ipfi B,

11.9033!- aeritque CG , ad El , ut A, ad B, quod CG,
8c A , æquales inter fi: fint,’ nec non E1 8c B.
Eadem ratiche erit GH, ad 1K, i8: HB, ad

511.735"; KF, ut A, ad B, bideoque CG, GH, HD, ad
,. E1, 1K, KF , eandem habebunt proportionem.

, . V Quoeirca ut CG, ad El, hoc cit, ut A, ad B,
gag-in. cita erit CD , ad EFB, nemp’e omnes CG, GH,
h i’ - HD, fimul ad omnes E1 , I’K, KF, fimul,

,V quad cit propofitumu Partes ’itaque cum pariter
’i , ’ multipliçibus, 8:c. Quod erat demonitrandum.

Ï THEOR.
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LIBER QUINTUs. p.03
"1111501th6. PROPOS. 16. a;
Si quatuor magnitudincs- proportiopales

fuermt , 6L vicifiim proporttonaies crunt.

Ic demonfiratur alterna, five permutata pro- TJDJIX.
portio, feu ratio, qua: dcfin. 12.. explicata fg. a...

cit. Sir enim A, ad B, ut C, ad D. Dico vî-
cifiim , [au permutando , cire quoque A, ad C,
ut B, ad D. Sumantur enim ip1arum A, B,
prima: ac facundæ, æque multiplices E, F. Item
ipiarum C, D, tertiæ 8c quartæ æque multiplices
G, H; aeritque E, ad F , ut A, ad B, cum airain.
E , 8c F , fint pariter multiplices partium A , &
B. Eadem ratione erit G , ad H, ut C, ad D. .
Cum igitur proportiones E, ad F, 8c C, ad D,-
fint eædcm proportioni A , ad B; erunt 8: ipfz
tinter fa eædcm. Rurfus quia proportiones E, languira:
ad F, 8c G , ad H , eædem funt proportioni C,
ad D; :erunt 8c ipfæ eædcm inter fe; hoc cit, empan.
ut cit E , prima ad F , fecundam, ita erit G,

. tertîa ad H, (grartam. dQuare fi E, prima ma- «imam.
jor efi quam , tertia, vcl æqualis, val minor,
erit quoque F, fecunda major quam H, quarta,
vel æqualis, vcl minoit, in quacunque multiplica-
tione accepta (in: æque multiplicia E, F, 8c æ-
Êue multiplicia G, H. en! igitur A, prima ad e fifi,
» , feeundam, ut B, renia ad D, quartam (cum 1""-
E, 8c F, fint æque multiplices primæ A , ne
tertiæ B; At G, 8c H, æque multiplices C, fe-
cundæ 8c D ,i quartæ , 8c illæ ab Ibis una defici-
am, Vel una æqualcs fint, val un: excedant,
8re.) quod cit propofitum. Si quatuor igitur
magnitudines proportionalcs fuerinr, 8:, viciflim
proportionnes erunt. Quodïofiendendum crat.

THEOR.
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un. THEOR. I7. PROPOS. r7.
Si eompofitæ magnitudines propox’tionales

fuerrnr , iræ quoque divifæ proportionales
erunt.

113.3105 HOC loco demonflrat Euclidcs Divifionem ra-
fl- 3- tionis, quam dcfin. 1;. explieavit. Sint enim

compofitæ magnitudines AB , CB, de DE, EF,
proportionales, hoc cit, fit AB, ad CB, ut DE,
ad EF. Dico sa divilas caIdcm proportionales
cire , hoc cil , ut cit AC , ad CB, ita cire DF,

ad, FE , in c0 feiifu , quem definitione 6. expo-
wfuimus. Ipfarum enim AC, CB, DF, FE, æ-
.uc multiplices capiantur eodem ordinc GH,

anguint.’ I, KL, LM; aeritquc CI, ita multiplex i fius
AB, ut cit GH, iplius AC , hoc cit, ut BL,

langui"; ipfius DF, bita quoque multiplex cit KM, ipfius
DE. Æque multiplicus ergo funt CI, KM,

ipfarum AB, DE. Capiantur rurfus IN, M0,
laque multiplices ipfarum CB, FE. Quoniam
, .igitur fic cit multiplex HI, prima Iecundæ CB,

,ur LM, tcrtia quarta: FE: It-tm tam cit multi-
yin IN , quinta ("ccundæ CB, quam multiplex

ea.quint-..e(t M0, lexta quarta: FE; relit 8c HN, fic
.multiplex fecundæ CB, ut L0 , muitiplex eft
guartæ FE. Ira. ue cum lit AB , rima ad CB,
ecundam , ut )E , tertia ad E , uartam;

fumptæque finit æque multiplices G1, M, pri-
ma: ac tertiæ. AB, DE: Item facuudæ 8: quartæ

a 6. dcfîCB, FE , æque multiplices HN, L0, dfit ut fi ’
quint); ,GI, multiplex primæ AB, deficit ab HN, mul-

tiplice fecundæ ÇB, etiam KM, multiplex tertiæ
DE , deficiat ab L0, multiplice quartæ FE; 8c
fi æqualis , æqualisigtëc fexcedit, excedat. uod
fi deficiat tam GÎ, ab H , quam KM, ab 0,
ablatis communibus HI, LM deficiet uoqueGH, ab IN, a: KL,ab Mo. Etfi 1, æ-
qualis fuerit îpfi HN, 8c KM, ipfi L0, ablatis

com.
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œmmunibus HI, LM erit 8c .GH, æqualis ipfi
IN, 8c KL, ifi M . Et ,fi deni ne G1, e19,
cefierit ipfam H , & KM, i [am O, ablatis ’
commuuibus HI , LM ,. exce et uoque GH ,
ipfam IN , 8c KL , ipfam M0. uam 0b rem
cum GH , KL , fumptz fint ahi: multiplices
primæ AC, & tertiæ DE: Item I ., M0, æque
multiplices fecundæ CB, 8c quartas FE , citen-
fumque. fit , (in duacunque multiplication: illæ

.æquc multiplices fucrint acceptæ) æque multi- z .
plices prima: 8: tertiæ ab æque multiplicibus fc-,
cundæ 8c quarta: vel. unadeficere, Vel una æqualcs
cire, vel una eXCedere; e Erit AC , prima ad
CB, feeundam , ut DF, tertia ad FE, quartam,
quod cit propofitum. Si compofitæ igitur mage
nitudines prOportionales fucrinr , &c. Quod

oitcndcndum erat. . 7
THEOR..18.CPLROPOS.18.

Si divifæ magnitudines fini; proportionales,
hæ quoque compofitæ proportronales erunt.

DEmonilrat hoc loco Euclides compofitioncm
rarionis , quam idefinitione r4. deferipfit.

Sint enim divifæ magnitudincs AB, BC, 8C DE,
EF , proportionales ,v hoc cil , AB , ad BC, ut
DE , ad EF. Dico 8: compofiras pr0portionales
elle, hoc cit, ut cil AC, adBC, itaefle DF a
EF. Si enim non cit, ut AC, ad BC, ira D
ad EF, habcbit DF , ad aliquam magnitudinem
minorem ipfa EF, vcl majorem, eandem propor-
tinnem, quam AC , ad BC. Habeat primum
DF, ad GF , minorem ipfa EF, fi fieri potefl,

xviij;

maxx;
fit- 4-

dF;
tandem proportionem, quam AC , ad BC. Quo’à:
niant igitur cit, ut AC, ad BC, ira DF, ad CF;
a Erit dividende guoque, ut AB, ad BC , ira
DG, ad GF: Se ut AB, ad BC, ira propofira

troque «Il DE , ad EF.. Hgitur erit etiam, ut
G , prima ad GF, fecundam, ira DE , renia

117.911me

niquai;
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ad EF , quartant Cum ergo DG, prima major

. fit, quam DE, renia, cerit quoque GF, focundatu!!!” .major uam EF , quarta, pars quam totum.
uod e! abfurdum. .
Hab:at deindc , fi fieri potefl , DF, ad HF,

madorem ipfa EF , eandcm proportionem, quam
AC , ad BC. uonîam igitur cil , ut AC , ad

aurait. BC, îta DF, ad F; Jerk dividende uoque ut
AB, adBC, ira DH, adHF. ’ScdutA , adBC,

liquîfl- îta ofitactiamefi DE, adEF. eIgîtureritquoquc,
ut H, prima ad HF, fecundam, ita DE, renia ad
EF, quartam. Cum ergo DH,1)rima minot fit quam
DE. renia , critque HF , feeunda minorquamEF ,
filant: , totum quam pars , quod et! abfurdum.

on igîtur habcbit DF, ad minorem ipfa EF,
zut ad majorem , enndem proportioncm, uam
AC , habct ad BC- Ergo DF, ad îpfaquF,
erit , ut AC, ad BC, guod en propofitum. Ita-

ue fi diviiæ magnitudmcs fint proportionalcs ,
c. Quod demonlh-andum crat.

in. THEOR. 19. PROPOS. 19.
A Si quemadmodun; totum ad totum , ha
ablaoum fe habuent ad ablatum: & relie
.quum , ad reliquum, ut Lotum ad totum ,
fe habebnz.

rdux: U0;1 in Propcf. 5’. demonfiratum en de mul-
fg. i ’i txplicî Proportione, hoc loco de omni pro-

portione, etiam irrationali demonfiratur. » S’tenim
tota AB, ad totam CD, ut ablata AE, ad abla-
-tam CF.. Dico 8c reli uam EB, cm: adarelî-
quam FD’, ut cit rota A , ad totam CD. Cum

l .16;W. enim fit AB , ad CD , ut AE, ad CF, aerit 8c
b17.guint.permutando AB, ad AE, ut CD, ad CF. bDî-

videndo ergo erit EB , ad AE, ut FD, ad CF,
gaga». cQuare permutando rurfus erit EB , ad FD , ut

D AE , ad CF . hoc en , ut tota AB, ad totam
CD, cum [aoûta fit AB, ad CD, ut AE, adCFS..

l



                                                                     

L r a E-R- ou IN rivas. 207
Si. igîrur quemadmodum toron! ad totum , 8:c.
Quod demonftrandum crat’.

COROLLARIUM.
Hinc facile demonflrabitur modus ille argumentandi in

proportionibus. qui fumirur à convention: rarionis, juta

16. dcfina ’
Sir enim .. ut AE, ad c3 . ira DE , ad FI. Dico TJÈ xi.

par convufionem tarionis elfe qUOque , ut AB , ad AC. fig. ,6. C
ira DE . ad DF. Cum enim fit , ut AB, ad CB, in *
DE, ad FE . derir quoque dividende , ur AC, ad CB, 4.739.535
in DF, ad FE. lgimr a: convertendo . ut CB , Ida * ’
AC , ira FE . ad DF, tac proprrrea componendo quo- clam;
que , ut AB, ad AC, ira DE. ad DF. (En cit pro- ] - r
pofirum.

THEOR. ce. PROPOS. 20. a;
Si fin: rres magnitudines , (3c aliæ i fis

æquaies numero; quæ binæ 8c in ea cm
rarione fumanrur; ex æquo aurem prima,
quam terria major fuerit , erit & quarta
Priam fexta ,rmajor. Quod fi prima tertiæ
uerit æquaiist, cri: 6: quarta æqualis fextæ:

fin illa miner, hæc quoque minot erit.

Inr rrcs magnitudincs A B- C, 8c totidem is D, E, F, firque A , ad’B, ’u: D, ad E; gag?”
B, ad .C, ur E , ad F, fit aurcm primum A, i
prima major quam C, renia. Dico & D, quar-
tam elfe majorem F , fcxra. Cum enim A. ma-
jor fit quam C, cerf: major” proportio A, ad-ta.
113), quaân 1g, m3113, Eltaautem pt A, ad B, ira Ï

. , a 4 A. 6 aJor iirur- ro trio uo ne ,I ;erit D , ad E , ’ uam Cg, nde;P°At uqu,qad murai
B, ira cit. F, a E. (Cum’enimv fit’B, ad C,
m E, ad F , erit-converrendom C, ad B , ira

î

«,4

3
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F , ad E.) Major igîtur uoquc proportio erit

croquintD , ad E, quam F, ad , c, uare D , major
erit, quam F. Quod cil propo uum.

TABXX Sir deindc A , æquaiis îpfi C. Dico 8c D, æ-
jig. 8 quzilun cire ipfi F. Cum enim A , fit ipfi C ,
47-914mm æqualis durit A, ad B, ut C, ad B. En aurem
"141d" ut A , ad B, ira D, ad E. elgitur erit 8c D,

adE, utC,adB:AtutC, ad B, ira cfiF,
ad E , par invcrfam rarionem , uri prias. Quare

ff9.guint.crit quoque D , ad E, ut F , ad E :fIdeoque
æqualcs crunr D, & F. Quod cit propofirum.

TARXX. Sir tertio A, minot quam C. Dico 8: D, mi-
fig 9 - narcm clic, quam F. Cum enim A , minor fit
g8.quint. uam C , gcrir minor proportio A, ad B, quam

à, ad B. Sed ut A, ad B.ira cit D,ad E.
h13.qxdnt.bMiuor ergo quoque proportio cit D , ad E,

quam C , ad B. Kit autcm convcrrcndo, ut
prius , ur C , ad B, ira F, ad E. Igirur minot
«il quoque proportio D , ad E, quam F, ad E,

iro.quiut.zproprcruaquc D , miner erit quam F. Quod cf:
propofirum. Si finr iraquc rrcs magnitudines ,
8c aliæ ipfis æqualcs numero, 8:c. Quod ora:
oitcudcndum.

rai. THEOR. 21. PROPOS. 21.
Si fint vos magnitudines , (5c aiiæ ipîîs

maigries numcro , quæ binæ , 6c in adam
ririone fiimanrur , fuerirque perturbara c1-
1’Lun proportio; ex æquo autem prima quam
terrier major fuerit: erit 8c quarta, quam

H fcxca, major. Quod fi prima tertiæ fUCTÏS
æqualis, erit 8L quarta æqualis fextæ; fin
illa miner; hæc quoque minor erit. I

’ i . .Inr (res magnitudines A, B , C, 8c totidem
:23]?! S , E, F, qua: binæ &incadem ration: fuman-

- tut; fit ne carum proportio perrurbata, hoc efi ,
H .firut ,adB,itaE,adF,&urB,adC,ita D , ad E : Sir autem primum A, primo ma-

. jor quam C , tertia. Dico 8c D , lquartam cire

, M. majo-
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cil
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LIE ER QUINTUs. ,zcg
majorern faxra , F. Con-i enim A, major fit

.Èuam C, aerir major proportio A, ad B, quam (8.43m;
, ad B: En aurem ut A, ad B, ira E, ad F. -

bMajor ergo quoque proportio dl E, ad 1?, 1313.1111»;
quam C, ad B. Quoniam veto ur B, ad C, ira
cil D , ad E , erit couvertendo ut C, ad B, ira
E, ad D. Quare major quoque erit proportio
E, ad F, quam E, ad D. cldeoquc major erit "qui";
D, quam F. de efl propolirum. jSir deînde A , ipfi C, æquaiis. Dico D, quo- 145.1312; i
que ipfi F , un æqualcm. Cum enim A, fit fig. 11.. a
æqualis ipfi C, derir A, ad B, ut C, ad B: Sed daguait.
ut A, ad B, ira eii E, ad F. elgitur erit ut C, "MW":
ad B, ira E, ad F: En aurcm ex invcrfa ratio-
ne, ut C , ad B , ira E , ad D , Veluri prius..
Igirur erit quo 1L? ut E , ad F, iraE ad D; . .

fatqm: idcirco B, ipii F, æqualis erit. Quod et! f9-9W”’z

propofitum. I ...Sïr tertio A, minor, quam C. Dico 8c D, TABXX;
minorem cm: quam F. Cum enim A, fit miner fig- la; I

uam C, gcrir minor proportio A, ad B, quam lès-W":
, ad B: Ut aurcm A , ad B, ira cit E, ad F.

bMinor eii ergo proportio .E , ad F , quam C, lugeai";
ad B. Quoniam v:ro , ut ante , ex inverfa ra-
tione , en ur C, ad B , in: E, ad D; erit quo-
que miner proportio E, ad F, quam E, ad D;
iac’prnptcrca D , JEÏH)!’ erit quam F , quod dt flaquait:
propoiimm. Si îgirur finr ires magnitudines, 8c I i
Êîiæ iplis arquaies uumcro, 8:c. Quod oflenden-

un) crac.

T 1112011. 2g. P’RIOPOS.22Î ni);

Si flirt quorcunque magnitudines , & aliæ
ipfis æquaies humer’o , qua: binæ in eadem
rarione fumantur: Et ex æquaiirate in ea-
dem ratione erunt.

JAm hic demonarar Euclides modurn argument
randi in proportionibus ex æqualirate, quando

’ 0 pro-l
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fifi 1:

n 4. quint.

b 4.. quint:

cxo,quint.

a a. de]:
’ quinti.

no EUCLIDI? GEÛMETRIÆ.
proportio en: ordinant. Sint enim primum ms
maguitudines A , B, C , 8c aliæ trcs D, E, F:
fitque A, ad B, ut D, ad E; 8C B, ad (Î,
ut E, ad F. Dico quoque cx æquaiimtc cfib
A, ad C , ut D, ad F. .Sumptis enim ipfiirum
A, D, æque multipiicibus G, H: Item iplîirum
B, E, æque multiplicihus I, K: Itcm ipfarum

, F , æque muiiiplicibus L , M; cum fit A,
prima ad B, fccundam, ut D , tcrtia ad E , quai-
tam , acrit quo uc G , multiplex prima: A , ad
I, multiplicem ecundæ B, ut H, multiplex ter-
tiæ D, ad K, muitîpiicem quarta: E. Eadcm
ratione, cum fit B , prima ad C, fecundam, ut
E, tertia ad F, quatrain; écrit I, multiple: pri.
que B , ad L , multipliccm f:cundæ C, ut K,
multiplex tertiæ E, ad M , muitipîiccm quartas
F. Quoninm igitur flint m-s magnitudincs G,
I, L, 8: alîæ tres H, K, M. qua: binæ in ca-
dcm proportionc funmmur; cfigut fi G , prima
fupcrat rertiam L, fupcrct ncccllario quoque H,
quarta flxtam M; Et fi æquaiis , æquaiis; Et fi
dcficit, dL"fiCiflt- huque cum G , H, æque mui-
tîpiîccs primæ A , (ï tvrtiœ D, VCI deficiant una
ab L, M, æque ûiuîiiplicibus fecuudæ C, 8c

unrtæ F, val une. æqualcs lin! , vci una exce-
nnt: in quacunq.ic muitîpiicatîonc fumpta fint

en muitipli’cii: Juit A, prima ad C, fccundnm,
ut D , tenu). ad F, qumam. Quod cfl propoli-
tum.

Dcindc fint pintes magnitudincs tribus , ita ut
fil: etiam C, ad N , Ut F , ad O. Dico adhuc
CHL- ut A, ad N. 5m I), ad O. Cum enim jam
fi: oflunfum in tribus magnitudinibus elfe A, ad
C, ut D, ad F : pointu: autem i, ad N, ut
F, ad O erunt trcs magnitudines A, C, N, 8c
aiîæ trcs b , F, O , quæ binæ in eadcm rationc

.fumuntur. Eruo (x æquaiimte in tribus magni-
tudinibus oflcnfa , ruffus erit , ut A, ad N , ita
D, ad O. Eodcmque modo idem oftendetur in
quinque magnitudinibus, Ber quatuor; fient id in
quatuor demonflratum fuit pet tres; Et fic de

* pluri-
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LIBER QUIN’TUSJ’ au
pluribus. ltaque fi fint quotcunque magnitudi-
nes, &c. Quod ara: cfiendendum4

. iTHEOR. 23. P R’O P0 S. 23. nm;-
Si fint tres magnitudines ,v aliæque ipfis

æquaies numero, quæ binæ in eadem ra-
tione fumantur , fucric autem perturbata ea-
ruin proportio: Etiam ex æqualitate in ea-
dem ratione arum.

DEmonflratur hic (ado ex æqualitate, quando
proportio cit perturbatarsmt enim tres ma -

nitudincs A, B, C, 8c aliæ tres D, E, F, fit- 74390".
que perturbata carum proportio , hoc cil , fit ut fis- 3:
A, ad B, itaE, ad F; 8c ut,B, ad Cita
D, ad E. Dico quoque ex æqualitatc c e ut
A, ad C, ita l) , ad F. Sumptis enim ipfarum
A, B, D , æque multiplicibus G , H, I; Item
ipfarum C, E, F, æque multiplicibus K, L,
M. aErît ut A, ad B, ita G, ad H, cum G, flip»;
H, fin: ipfarum ,A, B, æque muitipiicçs: At ut ’
A, ad B, ira si! E, ad F; blgitur ut G, ad H, b11.quini.
ira quoque cit E , ad F; cScd ut E, ad F, ita casquant.
cit quoque L, ad M, quod L, M, fint ipfarum
E, F, æque multiplices. dlgitur erit quoque ut amplifié
G, ad H, in I. , ad M. Rurfus quoniam cit
B, prima ad C, facundam , ut D, tatin ad E,
(immun ; curât quoque, ut H , muLt’piex prima: caquât;
L, ad K, muinpiîçcm facundæ C, ita I, multi-
phx tertiæ D, ad L, muîtjplîccm uartæ E.
Quia îgïtur fun: trcs magnitudines G, , K, 8c
alias trcs I , L , M , quæ binæ in eadcm ratione
fumantur, clique carum proportio perturbata;
cum oflenfum fit cire ut G , ad H. ira L, ad
M : Et ut H, ad K, ira l, ad L;ffit ut fi G, faquin;
prima fuperat tertiam K’, iuperet quoque quarta
I, fextam M ; 8c fi æqaaiîs, æqualis, 8c fi dcfi-
cit dcficiat. ltaque cum G , 8c I. æque multi-
plices primæ A, 8c tertiæ D, à K, 8c M, æque

. ’ .. O 2. U mulf
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multiplîcibns feeundæ C , 8c quartz F , vcl un:

.deficiant, vel uns æqualcs fint, val una exce-
g 6. def. dam; gerit ut A , prima ad C, fccundam , ita. . D, mais ad F , quartam , quod cil propofitum.

zItaque fi fin: tres magnitudincs , &c. Quod de:
monfirandum crat.

311M THEOR. 24. PROPOS. 24.
Si prima ad fecundam candcm habueric

rationem , quam tertia ad quarcam; habile-
rit autem 8: quinta ad focundam candela
rationem, quam fexta ad quartam z Etiam
compofica prima cum quima , ad fecundam
eandem habebit rationcm , quam renia cum
fexya, ad quai-tan].

Uod propofitione a. demonflzmvit Euclides de
fola proportions multiplici , demonitrat hoc

loco de omni proportionc , etiam irrationalî. Sir
.TJIXXI. enim AB, prima ad C , facundam , ut DE, ter-
fis. 3- tia ad F, quartam; hum BG, quinta ad C, fa-

cundam , ut EH, ligua ad F , quartam. Dico
ita eflè AG , c01npotit.un ex prima ac quinta ,
ad facundam C , ut cit DH, compofita ex tertia
& fcxta , ad quatrain F. Cum enim fit ut BG,
ad C, ira EH, ad F, erit convertcndo ut C, ad
DG , ira F ad EH. Quoniam igitur cil AB,adC, u:ÊE,adF, &C,adBG,utF,ad

Rififi"; EH, aerit exæquaiitatc AB, ad BG, ut DE, ad
bis-W" EH. bComponcndo igitur erit ut tota AG , ’ad

BG , ita tata DH, ad EH. Itaque cum rurfus
fit AG, ad BG, ut DH, ad EH, &BG, ad C,

engaina ut EH, ad F: ceritcx æqualitate AG, ad C, Ut
DH, ad F. Quod cit propofitum. Si prima iaî-
tur ad fccundam eaudcm imbue-rit rationem , 8:c.
Quod état demonfirandum.

THEOR.
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THEOR. 25. PROPOS. 25. m;
Si quatuor magnitudinesi proportionales

fuerinc: max1ma ô; numma rehqms duabus
majores erunt.

SI: enim AB, ad CD, ut E, ad F, ficque AB, aux;
omnium maxima , 8C F, minima. Dico duas fig. 4»,

A13 , 6c F , limul «au majores duabus CD , 8c
E , fimui. Authratur enim ex AB , ma nitudo
AG, æquaiis ipfi E; 8c ex CD , alia H, æ-
qualis ipfi F. Erit igitur AG , ad CH , ut E,
ad F , hoc cil, ut AB, ad CD. Quare cum fit
tota AB, ad tdtam C1) , ut ablata AG, ad abla-
tam CH; aerit quoque ut rota AB, ad totam voguât:
CD , ira reliqua G15 , ad reliquam HD :
E11 autem AB , (cum fit omnium maxima)
major, a uam CD. Igitur 8c GB, major erit
quam . uoniam.vcr0 AG , 8c E, æ-

uales funt; il ipfis addautur æquales F , 8c
H, nîmirum F, ipfi AG, 8c CH, îpfi E, fient

AG, & F , fimul æQUaics ipfis E 8c CH, fi-
mul. Additis igitur inæquaiibus GB, 8c HD,
fient AB, 8c F, limai ma,ores quam E, 8c CD,
fimul, cum GB, fit major quam HD. Quod
et! propofitum. Si ergo quatuor magnitudines
proportionales fuerint , &c. Quod erat demon-.
(trandum.

SCHÛLIUM
Hic fine»: Euclide: imponït quinto libre. Vera»:

fuifl Campamu , a nommai alii affidavit alias
qudam propofitione: , quibu: [apenümera grwiflîmi
Striptorer, ut Arabimede: , Apollonita , 30mm:
Regiamontanu: , 63’ alii muta, tafia: quafi Mien:
Euclidi: , citant ; planât en: Inti: uiutç’ libre an-
uefiere, (9’ maxima, que fieri pote , brevitate de-
mmlimre , ne: ne» in vautrant, a feria»: paapofi-

nom»
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fiant»: Euclidir "ferre. 0mm: autan traduntur
Je magnitudmxbtu improportimaliu’uf, garum prima

thtfl.

lui: .[THEOR. 26. PROPOS. 26.
Si prima ad facundam habuerit: majorem

q roportionem , quam tarda ad quartam:
bebit convertcndo feeunda ad primum mi-

nprem proportionem, quam quarta ad ter-
uam.

1,13m", abeat enim A, ad B, majorcm proportioncm,
fig, î. quam C, ad D. Dico proportionem B, ad

A , minorem 6ch proportïonc D, ad C. Intel-
ligatur enim cflc F. , ad B , ut C, ad D; erîtque
proportio A , ad B, major quoque quam E, ad

"Main. B , a ac proptcrca A , major en: quam E.
bayant. bQuare miner erit proportio B, ad A, majorcm,

quam B , ad E , minorem: Sed ut cit B, ad E,
ita en: convertcndo D, ad C. Igîtur proportio
B, ad A , minot cf! quoque, quam D,I ad C.
Quod et! propofitum.] P

nui]. [THEOR. 27. PROPOS. 27.
Si prima ad feeundam habuerit majorera

. proportioncm, quam tartis. ad quartam: Ha-
bebit quoque Viciflîm prima ad tertiam ma-
jorem proportionem 5 quam fucunda ad
quartam.

731me Abeat enim A , ad B , majorem proportîoa
fig- l- nem, quam C, ad D. Dico permutando

majorcm e117; gagne proportionem A , ad C ,
quam B, ad . Intelligatur namque elfe E,
ad B, Lit C, ad D, crîtque propnortio A . ad B,

"09m?" major etiam quam E, ad B: aldeoqpe A, ma-
b9-1"W2jor erit quam E. bQuare major cm proportio

)
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A, ad C , quam E, ad C. cQuoniam vero pet- clapir",
mutando cil , ut E, ad C, ira B, ad D, (cum i
pofita fit E, ad B, ut C, ad D.) Igïtur propor-
tio A, ad C, maer quoque erit quam B, ad
D. Quod cit propofitum.] ’

[T H E O R. 28. P R O P O S. 28. xxviiji
Si prima ad feeundam habucrit majorem

irroportionem , quam tertia ad quartam :
Iabebit quoque compofita prima cum fe-

cunda, ad feeundam majorem proportionem,
quam compofica tcrtia cum quarta , ad quar-

tam. ISI: major proportio AB , ad BC , quam DE, TABXXI-
ad E15. Dico 8c CUXHPUHCDdO majorem elfe fig. 6.

proportioncm AC , ai BC,, quam DF, ad EF.
lntelligatur enim elfe GB , ad BC, ut DE , ad
EF; erîtquc proporrin AB , ad BC, major quo-
que , quam GB, ad BC; a ldcoquc AB, major ne quint.
quam’GB. Addira ergo communi BC; fictAC,
major quam GC ; .4 majorque propterea erit pro- b8. quint.
portio AC, ad BC, quam GC, ad BC. Sed
componendo , tu! cit GC, ad BC, ira dit DF, mutant.
ad EF, (quod polît-.1 fit GH, ad BC, ut DE, ad
EF.) Major ergo etiam cri: proportio AC, ad
BC, quam D1? , ad E17. Quod eft propoli-
mm]
ÏTHEOR. 29. PROPOS. 29. and

Si compofica prima cum fecunda ad fe-
cundam majorem habucric proportionem ,
quam compofita terrier cum quarta ad quar-
tam: Habebit quoque dividendo prima ad
fecundam majorem proportionem , quam
tertia ad quartam.

It major proportio AC, ad BC , quam DF, 14820:1-
ad EF. Dico 8c dividendo majorem cire pro- in 6’

O 4 para
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portionem AB, ad BC, quam DE, ad EF. In-

. telligatur enim clic GC, ad BC, ut DF, ad EF,
eritque proportio AC, ad BC, major quoque

imam, prcèportione GC , ad 13C : ’a idcoquc major erit
A , quam GC. Ablata ergo communi BC;

baguait. major erit AB, 3mm GB: bAc proprcrua major I
erit proportio A , ad BC , quam L115 , ad BC.

appétit. cSed dîVidcndo, ut efi GB, ai BC, ira CR DE,
ad EF. (Pofita namque cit GC, ad BC, ut
DF , ad EF.) Igitur major quoque erit pro-
portio AB , ad BC , quam DE, ad EF. Quod

cit propofitum.] . .
in; [THEOR. 30. PROPOS. 30.

Si compofita prima cum feeunda , ad il?
cundam habuorit majorcm proportionem a
quam compofica tertia cum quarta, ad quarv
tam: Habcbit per converfionem rationis,
prima çum feeunda ad primam , minorem
proportionem , quam tertia cum quarta , ad
teruam.

. L It major proportio AC , ad BC, uam DF,
.2285? S ad EF. Dico pcr convcrfioncm râtionis, mi.

norem elfe proportioncm AC rad AB, quam
DF , ad DE. Cum enim fit AC, ad BC, ma-

ng.quim. jor proportio , quam DF , ad EF; «erit 8c divi-
dendo, major proportio AB. ad BC, quam DE’,

braquât. ad EF. bQuare couver-rondo , minci- erit pro-r
Cig-Tliflh portio BC , ad AB , uam EF , ad DE; cAc

propterea 8c componcn o , minor erit proportio
totius AC , ad AB , quam torius DF , ad DE.
Quod cit propofitum.]

maori.
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[THEOR. 31. PROPOS. 31.» mi;

Si fini; çres magnitudincs , 6c aiiœ ipfig
.æquales numero , ficque major proportio
primæ primorum ad feeundam, quam prima:
Pofleriorum ad feeundam; Ici-cm locanda:
priorum ad tertiarn major , quam lecundæ
polieriorum ad tcrtiam: Eric quoque ex æ-
qualitate major proportio primæ primum ad
tçrtiam , quam primæ policriorum ad ter-
Clamu

SInr tres magnitudines A , B , C , 8c ah’æ tres 14334
D, E , F , fitquemajor proportio A, ad B,fig, 3.

uam D , ad E: Item major B, ad C, quam A
, ad F. Dico ex æqualitate majorem quoque

elfe A, ad C, quam D, ad F. Intelligarurfenim
elfe G, ad C, ut E, ad F, éritque propterea
proportio B ad C, major, quam G , ad C;
a Ideoque , major erit uam G. Quare amendât.
bmajor erit proportio A , ad ë , minorem quam b8.’qaüu.
A, ad B, majorem: Ponitur autem proportio
A , ad B , major quam D , ad E. Mulro ergo
major erit proportio A , ad G, quam D, ad E.
Intelligatur rurfus elle H , ad G , ut D, ad E; i
erirque proprerea major proportio A, ad G ,
Enta H, ad G; aldeoque A, major erit, quam enfui".

. dQuare major quantitas A , ad C, habcbit’d 8.9uint.
majorera proportionem, quam miner quantitas
H, ad candem C: (Atqui ut H, ad C, ira elt, engainai.
ex æ alitate D , ad F. (quoniam ut D, ad E,
ira ç H, ad G;f& in E, ad IF, in G, ad C.)
Major ergo proportio quoque erit A , ad C,
quam D, ad F. Quod en propofitumoj .

O ,5 THEOR.

é
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[THEOR. 32. PROPOS. 32.
Si fint tres magnitudines , & aliæ ipfis

æquales numero , fitque major proportio
primæ priorum ad fecundam, qoam feeundæ
pofteriorum ad tertlam; Item Iecundæ prio-
rum ad tertiam major , quam primæ poite-
riorum ad fecundam: Eric quoque ex æqua-

’litate, major proportio primæ priorum ad

T1811! L
fin 9-

i roquât.
b 8. fait".

to. . I33.532

ayant.

tcrtiam, quam primæ poltcriorum ad ter-
dam.

Slnt trcs magnîtudîncs A, B, C, 8: aliæ tres
D , E , F, firque major proportio A, ad B,

gilam E , ad F. Item major B, ad C, quam
, ad E. Dico elfe quoque majorçm propor-

tionem ex æqualirare A, ad C, quam D, ad F.
Intelligatur enim cire G, ad C , ut D, ad E,
critque propterca proportio B, ad C, major
uam G , ad C. aldeoque major erit B, quam

bQuare major erit proportio A , ad G , mî-
norem, quam cjufdcm A, ad B, majorcm; Eft
autem proportio A, ad B, major quam E , ad
F. Multo ergo ’malor en proportio A , ad G,
v uam E, ad F. Intelligatur rurfus cire H, ad

, ut E , ad F ; Eritque propterea major pro-
"portîo A, ad G, quam H, ad G; rideoquc ma-
jor erit A , quam H. dQuocirca A , major ad
C, majorcm habebît proportionem, uam H,
minor ad eandem C: eAt ut H, ad , ira CR
ex æqualitate, D , ad F. (Quonîam un D, ad
E, ira efl: G, ad C, 8c ut E,dad F, îta et! H,
ad G.) Major ergo etiam cit proportio A, ad
C, quam D, ad F. Quod dt propofitum. ] - .

"armon.
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j [THEOR. 33. P1RxOPOS. 33. ma:
.Si fuerit major proportio rotins ad totum,

quam ablati ad ablatum: Erit & reliqui ad-
rcïiquum major proportio , quam tonus ad . «

rouan. V I L .SIt major proportio totïus AB, ad totam CD, Tl);
quam ablatæ AE , ad ablatam CF. Dico 8: 15111..

proportionem reliquæ EB, ad reliquam FD, ma- 175- 1-.
jorem elfe , quam rotins AB, ad toram CD.
Cum enim majrë fit proportio AB, ad CD,
quam AE ad F - 4cm quoque permutando n "à".
major prop’ortio AB , ad AE, quam CD, ad 7
CF r à ac proprerea par converfioncm ratiouîs , www;
min’or erit proportid AB, ad EB, quam CD, ’
ad ?D. cPcrmutando igitur , minor quo ne canant,
erît- proportio AB , ad CD , quam EB, ad F ,
hoc cit , EB, reliqua ad reliquam FD, majorem.
habcbit proportionem , quam rota AB, ad toram
CD. Quod dt propofitum.]

[THEOR. 34. PROPOS. 34.. mm.
Si fint quotcunque magnituz’xincs , de alîæ, ’ I

ipfis æquales numero ,. fitque major propor-
tio primæ priorum ad primum pofieriorum ,
quam focundæ ad fecundam; 8: hæc major,
quam tertiæ ad tertiam ; & fic deinceps:
Habebunt omnes primes fimu! ad omnes
pofteriores fimul , majorem proportionem g
quam omnes priores , reliïta prima , ad
omnes poficriorcs , reïiüatqquue prima;
mmorem aurem , quam prima priorum ad
primam pofieriorum , majorem denique eu-
am , quam ultima. priorum ad ultimam pas

fieriorum. . r a -’SInt prîmum tresd magnitudîncs A, B, C, 8: ’4’;
aliæ (res D, E, E. Si: autcm major propor- XI"-

tlo a
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rio A , ad D; quam B, ad E; Item major B,

, ad E, quam C, ad E. Dico proportioncm ipfa-
mm A, B, C, fimul ad ipfas D, E, F, fimul
majorem cire proportione ipfarum B, C, fimul
ad ipfas E, F, fimul; minorem veto , proportiœ
ne A , ad D; majorem denique etiam propor-
tione C, ad F. Cum enim major fic proportio

n7M- A , ad D , quam B, ad E ; a erit permutando
W- major A, ad B, quam D, ad E. b Igimr com-

ponendo, major cri: proportio ipfarum A, B,
fimul ad B, quam iplarum D, E, fimul ad E;

and". cPcrmutando ergo rurfus , major erit proportio
A , B, fimul ac D, E, fimul, quam B, a’d E,
Itaque cum rota A , B, ad totamlD, E, majo-

. rem habear proportionem, quam ablata B, ad .
4334839 ablatam E; dhabebir quoque reliqua A, ad relic

quam D , majorem proportionem, quam rota
.ÏL’1A , B , ad totam D, E. Eadem ratione, major

erit proportio , B, ad E, quam rotins B, C, ad
.totam E F: Multo ergo major erît proportio
A , ad D, quam B, C, torius ad totam E, F.

’ eg7qldflî- ePermuramdo igirur, major erit proportio A, ad
faderai"- B, C, quam D, ad E, F ; f8: componendo er-

r 4’ o major dt proportio rotins A , B, C , ad B,
amuîm- Ë, quam rotins D, E, F, ad E, F, gEt rurfus

permutando major proportio omnium A, B, C,
fimul ad omnes D, E , F , fimul quam B, C,
ad E, F, quod cit primum.

Itaquc cum fit major proportio rotins A, B,
, C, adtotamD,lE, F, quamablatæB, C, ad ablao

1133W tam E, F, un: 8c major proportio reliquæ A,
ad reliquam D , quam totius A, B, C, ad ro-
,tam D, E, F, quod cit fecundum.

. Quoniam veto major cit proportio B, ad E,
il???" uam C, ad F; icrit permutando major quo ne
t,3.,mm.. , ad 0,. quam En ad F; t8: componen o ,

"major rotins B, C , ad C, quam rotins E , F.
131-Wuad F , la; rurfus permutando, angor B, C, ad

E , F , quam C , ad F. El! autem major. pro.
si, a; ,portio A , B , C, ad D, E, F, ut oltendrmus,

1 quam B, C, ad E , F. Multo’ ergo major en:

.v W a l pro-!
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çropo’rtîo omnium A , B , C, ad omnes D, E,
F, quam ultima: C , ad ultimam F , quod e11

tertium. F , vDeîndè fin: quatuor magnitudîncs utrobique
cum cadcm hypothçlï, hoc dt, fit quoqugmajor
proportio tertiæ C, ad F, tçrtiam , quam G ,

uartæ ad H, quartam; Dico cadem confequi.
Ê]: enim jam in tribus et! ofitnfum, major en:
proportio B, ad E , quam B, C, G, adE, F,
H. Multo ergo maior erit A , ad D, quam B,
C, G, ad E, F, H. mPcrmutando ergo major
erit A, ad B , C, G, quam D,:ad E, F, H,
7:8: componendo major A ,FB , C , G , ad B,
C, G,quam D, E, F, H,ad E, F, H, 98:
permutando A, B, C, G , ad D,xE, F, H,
major quam B, C , G , ad E, F, H, quod cit
primum.

It ne cum fit major progortîo rotins A , B,
C , , ad totam D , E , , Hw quam aglatæ
B, C, G, ad ablatam E, F, H, petit 8c relxquæ
A, ad reliquam D, major proportio, quam toti.
us A, B, C, G, ad totam D, E, F, H, quod
cit focundum.

Quoniam vero, ut în tribus cit demonltratum,
major cit proportio B , C , G, ad E, F, HI,
uam G. ad H; 8: major A, B, C,G, ad
, E , F, H, quam B, C, G, adE, F, H,

ut fuît oîtcnfum; multo mmor erit proportio A,
B, C, G, ad D, E, F, H, quam ultima: G,
ad ultimam H; quod en [atrium I

Eadem au: concludcs , eadem confcquî in
quinque magnitudinibus pet quatuor; 8: in fg;
par quinque, 8C in feptem , plat fex, 8re. que-
madmodum ofterxdimus in quatuor , pet (res.
Conflat ergo totum Theorcma, 8:c.] -

EUCLI-
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AL

EUCLIDIS
ELEMENTUM

SE-XTUM.

DEFINITIO. 1..
Similes figuræ reéfllineæ funt , quæ 8c

angulos fingulos fingulis æquales habent, at-
que enam lattera , quæ circum angulosv æ-
quaïcs , proportionalia.

l I fi fuerzm aquiangula , in: m angulm A ,
anguIaD; (7* B , E; 0C, ipfiF,

zqnali: fit : Item latera aima 4714413: angula: pra-
portionalia , hac efl , ut ’AB , ad AC, na DE,
ad DE; crutAB, ad BC, imDE, ad EF,
(9* ut AC, ad CB, in DF, ad F5.

Quai fi anguli mita lamie: fuerürt anguli: alte-
riw, finguli fingulis, a: [ruera circa cupule: angu-
lo: non proportianalia , au: centra; nan’dicemur
tale: figura [huiler : Ex quibu: confia, prune: gu-
ra: reflilinea: aquiangulm, 0’ aquilaterax, que (7’
angala: (7* tarera baba»! numero aqualia, e09 [imi-
lex, quanquam inter [a maxime fin: inæqualex. Cu-
jufmodi fun; triangula aquilatera GHI , K LAI.
Prapter luterai» enim aqualitatem , erit 6H , aId

G ,

T triangula ABC, DEF , fimilia dicentur
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GÏ, a: KL, adKM. Item GH, ad HI, ut
KL, ad LM, cr a], ad 1H, ut KM, ad
ML , cum femper fit proportio gaudirait. Idem
diceadum efl de quadratix, pentagoni: aquilateri: (7’
aquianguli: , ne: "on de hexagonis , heptagonix,
oèïogoni: , 0’ de ahi: id genmfignri: reflihneis 4-
quumgulix, algue tqmlateriJ.

DEFINITIO. Il.
Reciprocæ auteur figura: film r, cum in

utraquc figura antecedcntes & confequenres
ranonum termml fuermt.

UTji in parallalagmmmi: ABCD , EFGH, la- 74:3;
tara AB, BC , îita proportianaliafuerim late- âgé

ribla: EF, FG , ut ambigu: fit (9’ amecedem, 0’ .
coufique»: diverfarum proportionnai, hoc efi, utfit
en proportio AB , ad EF , qua FG, ad BC, fin
cade»: A3 , ad FG , qua EF , ad BC; («traqua
enim made A B, g]? amende»: unim proportioni: 0’
BC , tonfequem alteriu: , in figura ABCD, que-
madmadam a" prima made EF , cl? confeqwm uni-
ra, c7 F G , anteœdem alterim; 72e! ficunda moda
F6 , conjequem,’ 0’ EF , anteædem , in figura
EFGH ,) dicentur hajufmodi paradelagmmma revi-
proca , quemvi: fimilia mm fiat. S:milizer mon 113.
triangula [KL, MNO, rempara, fifuerit ut 1K, XXII.
ad MN, in: M0, ad IL; me] ut 1K, ad M0,fi:- 7e
fia M N , . ad IL. Neque memimi me invemflè
apud Geomç’lmc afin» renflamma: figurant»; in ahi:

figurât , quam. in parallelogrammu , (9* trian-

guli:.,. - , t do
DEH-
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DEFINITIO. 111..
Sécundum extremam, G: mediam ratio-

nom rc’cta lmea feëta eiTe d1C1tur, cum ut
rota ad majus "fegmentum, ira majus ad
minus fc habucnt.

TA B. I [inca rafla quai: A8 , in: dividatur in C ,
XXII. imqualiter, ut fit, quemadmadum tata A8 , ad
f8: 8’ mjw jegmemum AC, ira AC, mjmfigmemum

ad C B , mina: figmentum; dicetur divifi: eflè fi-
cundum extremam , (r media»: rationna.

D E-FINIITIO. IV.
Altitude Cujufque-figuræ eft linea perpen-

dicularis à vertice ad balin deduëta.

1-13. I à venin A , trianguli ABC , ad bafin 8C1
1x", perpendiculari: ducatur AG, dicetur hac perpen-
fg- 9. dicrtlrn’i: , almuda trianguli ABC ; ira tu tantam

dicatur lmbere altitudmem triangtdum , quanta d?
Perpz’ndimldrij A6. St: etiam perpendicularis DH ,
dama à I) , ventre trianguli DEF , ad bafin EF,
ad parte: E, protraflam, appellabituraltitudo trian-
guh DEF. [taque fi duaram figurant»: perpendi-
culare: à vertiaibm ad (nifes. ( fia: la: frondât fiat,
five non) densifie , faerint agnates, tandem disen-
Jur hujufmodi figura haber: altitudimm. Tua: ax-
V lem huiufmodi perpendiculare: "un: quam, cum
lmfes figumrum, ac veniez: in eifdm conflitutifue-
rinz parallelir , tujufmodifunt perpendiculare: A G ,
DH , triangularum ABC , DEF , in eifdern pa-
rallelis conflitutorum. Cm enim figuli AGI! ,

. a: I DHG’ ,
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DHG , interni à 6!!de parte fin: duobus refile
aqualex, immo duo refli; aerum rafla AG, DH, alarma
parallela; Sunt amen: 0* AD , GH, parallela, ’
en quad panamur triangule: in eifdem efle parallelis
eanflz’tuta. [gaur farallelagrapxmum erit ADHG ;
bac profterea lare-ra ofpafitn.ÂG , DH , aqualia bgçplg!
crane. Bande»; igimr dyeemur ea triangula baba:
altitudinem. Quod fi in eifdem trianguli; vertical
ponamur C , a" F, bafe: un A B , (7’ DE; mm
habebum en eandem altitudinem. Perpendiealaris
enim dufla ex F, ad Enfin DE, atraflam aqua-
li: mm e]? perpendiculari ex C, ad bajin AB, de-
dufia , cum me "languir: ipfa in erfdem paralleli:
Pajfiht conflimi ,’ ut mamfeflum

Relle fiera ab Euclide altitudofigun eujulei: de-
fim’ta ejl per limant perfendzeularem, que à venin
ad bajin deduenur : quoniam , ut fardait Ptalemam
in libella de Analemmate, (7* refereme Simplieia,
in libre de dimenfiane , menfura eujufiunque rei
delm eflê flan, determmataque, 0’ mm melefinita:
Inter omnes amen: reflux lima: , pene: qua; merlin
Geametrd , [leur 0’ vulgate, omnia metiumur , fila
lima perpendiculari: carra efl, determinataque langi-
tudinix, ah): ante»: omnes interne indeterminauque.

DEFINITIO. V,
Ratio ex rationibus componi dicitur , cum

ratlonum quanncazc-s Inter fe mulnphcatæ,
ahquam cflbcerlnt raticnem.

Uom’am denaminaear eujaxlibet proportioni: ex;
primit , quanta fit magnitude ameeedem ad

confeqaentem ; (ut de): aminator quadrupla proportio-
ni: , nempe 4.Iejlendit1,) in quam: propmme qua-

dnçzla
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drupla anteeedentern magnitudineni quater eaminere
confiquentem ; denamt’natar 0ere proportioni: [ub-
quadrupla, videlieet à. indien: anreaedemem efi par-
tem quartant eanfiquentis, C70.) diei foie: propterea
denaminatar à Geametrix , gamma; praparttanit; ut
idem figntfieet quantum alteuju: proportioni: , quad
denaminatar. Val: (gaur hac definitia , praponia-
nna aliquam ex duabu: , 71e! plurilqu proportionibu:
eaupani, quando harum denamtnatarex, jeu quantita-
m inter femultiplicatz efleeerint illaat Proportionem,
feu (ut venir Zambertux) effecerim illiu: proportioni;
quantitatem , five denamtnataremf Ut proportio
duadeeupla eampani dtcitur ex dupla , (9* fixtupla;
quaniam denaminatar proportioni: duadeeupla, nimi.
rum n. producitur ex rnulttplieatiane denarnmatari:
duplte proportionix, newpe ex z. in denaminatarem
fixtupla , hac ell, in 6. Sic eadem proportio dua-
deeupla dicitur campani ex tripla (7* quadrupla.
Nom ex multiplicatiane g. in 4. produaitur idem
dexaminatar 1:. duadeeupla propartianix. Eadem
ratiane proportio trigeeupla camponi diaitur ex dupla,
tripla , 0’ quintupla. New; harum denaminatare:
z. g. ç. inter je multiplierai gignunt go. denc-
minntorem tlliux.

Parra quemadmadum in magnitudinièu: continue
propartianalilam , proportio prima ad ultimam cam-

ani dicitur ex propartiane prima ad feeundam, (9’
fieundæ ad tertiam , (9* tertiæ ad quartant , 0:.
(un: illa ex bi: intermedii: confia, (7’ illtu: dena-
minatar ex harum denaminataribu: inter fe multipli-
anti: produeatur, ut quinto libre defin. 10. expofiti-
me: ita ut fifuerint due proportione: tequale: inter-
medite , ex quibu; dzeitur eompani, dieatur proportio
prima magnitudini: ad ultimam duplicata proportioni:
prima ad fieundam; fi au, triplicata, en. Sic

(lm
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etiam in magnitudiniau: quiâufeunque ardinepojitit,
proportio prima ad ultima»; dicetur camponi ex pro-
portione prime ad feeundam, 0 fitundt adtertiam,
0* tertiæ ad quartam, (ra. doue: extiterit propar-
tio; quaniam denaminatar proportioni: prima magni-
tudinu ad ultima»: eonfizrgit ex denominataribux pro:
portianum intermediarnm inter fe multiplioat i5.

DEFINITIO. V1.
[Parallelogrammum fecundum aliquam t’e-

âam lineam applicatum , deficere dicitur
parallelogmmmo, quando non occupat totam
lincam. Excedcre vcro , quando occupat
majorem linczun , quam fit ea , fecundum
quam applicatur: ira tamen, ut parallelo-
grammmn deficicns , aut excedens eandem
habeat altituJincm cum parallclogrammo
applicaco , corïûinxatque cum eo totum u-
num parallelogrammum.]

Il: dam refit: liner: A B, fizpra quam oanflituatur
parallelagmmmum ACDE , quad non occupez

tatar» [imam AB, fed defit CB; (9* duft’a BF,
perallela CD , danee cum ED, protrafia conve-

743;
fig. l.°-Ï

mu in F , complentur totum parnllelagrammum ,
118F E. Parallelagrammum igitur AD, applica-
turn [eaundum reliant AB, defieere diaitur parale
logrnmrrw DE , ira ut DB, appelletur defeflut.

Rurfu: fit data rafla linea fic, fitpra quam can-
flituantur parallelogrammum ABFE , quad [même
lattis A8 , maju: rafla data AC; 0’ ducatur CD,
ipfi BE, parallela. Parallelograrnmum igitur AF,
applicatum feeundum refilant AC , exeedere dieitur
parallelagramnta DE , in: ut DE, weetur excella

l P 2 THEOR.r
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THEOR. I. PROPOS. I.
Triangula & parallelogramma , quorum

’eadem fuerit altitudo , ita le habent inter
fe , ut bafes.

SInt duo triangula ABC, DEF, eandcm haben-
tîa altitudinem, quorum hales BC, EF. 1mn

duo parallelogramma CG , EH , ejufdem altitu-
dinîs , quorum eædem bal’es BC,’EF. Dico in
elfe triangulum ABC, ad triangulum DEF, 8c
parallelogrammum CG, ad parallelngrammum
EH , ut cl! bafis BC, ad bafin EF. Hoc en, fi
bafis BC, fiatuatur prima magnitudo, 8c bafis
EF, facunda: At triangulum ABC, vel paralle-
logrammum CG, tertia, & triangulum DEF,
vel parallelogrammum EH , quarta, æque mul-
tiplicia prima: ac tertiæ ab æque multiplîcîbus
feeundæ 8c quarra: vel une. dcficere, vel una æ-
qualia elfe, vel una CXCedere, ut.definîtîo 6. libr.
5’. exigît. Colloccntur enim tam triangula, uam
parallelogramma inter eafdem parallelas àH ,
LN, (Nam ut in dcfiu. 4. diâum cil, trianguh
ac parallelogramma mm demum candem haba-
bunt altitudîncm, cum inter card’cm fucrint con-
fiituta parallelas , fic enim perpendiculares à ver-
ticibus ad halls demïlfæ æquales erunr,) 8c ex
BL , fumantur quotcunque refilas BI, 1K. KL,
ipfi BC, œqualcs; Item ex FN, abfcîndantur

uotcunqu’emeélæ FM. MN, æqualcs redue E17.
Cincle ex’A, 8c D, dcducuntur refile Al, AK,

1385N"!!! AL ; DM , DN , (zerunt igitur triangule ABC,
A18, AKI, ALK, fupcr æqugles bures, 8c
’înter eafdcm parallelas conflîtuta, luter fe æque-
’Iîa. Endem ratîone æqualia erunt trianguln DEF,
DFM, DMN. Quam multiplex dt ergo re&a
CL, reétæ BC, mm multiplex quoque erit trîan-
gulum ACL, trianguli ABC; 8c quam multiplex
cit reâa EN , rcâæ EF , tam quo ue multiplex
erit triangulum DEN, trianguh D , quia in

° t0!
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tot trian ula æquqlia funt divifiz tota triangula
ACL , EN , Il]. quot raflas æquales Ièéîæ fue-
runt totæ mais CL , EN. Quoniam vero fi ba-
fis CL , æqualis fuerit bafi EN, [aneceffario tri- uam:
angulum ACL , æqualc cit triangule DEN, ac ,
proinde fi CL, major fuerit quam EN, necefiàrio E
ACL , majus dl quam DEN, 8c fi miner, mi-
nus ; deficicnt propterea una CL , reâa, &itri-
angulum ACL, æque multiplicia primas magni-
tudinîs BC, &tertiæ ABC, ab EN, reâaëctrîan-
gulo DEN , æque multiplicibus fecundæ EF, 8c
quartas DEF, vel una æqualia eruut , vel una
excedent , fi ca fumantur , quæinter fe refpon-
dent. a Quare quæ pr0portîo cil primæ BC , ad a 6. defli
facundam EF , bafis ad bafim, ca cit tertiæABC, quanti. ’
ad quartam DEF, trianguli .ad triangulum. Sîcut
igirur bafis ad bafin , ira cit triangulum’ ad tri-
angulum. Quod cfl propofitum.

Quoniam autem au: triangulum ABC, ad tri- bug-quine:-
angulum DEF, un cit parallelogrammum CG, . ï
(equod duplum et! trianguli ABC,) ad parallc- c;4..primî
logrammum EH; (dquod et! duplum trianguli «mon! ,
DEF,) perfpicuum dt, eita quoque cfÏe pareille-e11. quinto
logrammum ad parallelogrammum, ut eft bafis
ad bafin. Quod tamen codem argumente con-
firmari potelt, quo ufi fumus in triangulîs, fi
prias ex punétis 1 , K, L, educantur reâæ pa-
rnllelæ iplî BG; nec non ex punétis M, N, pa-
rallelælîpfi FH , &c- Triangula igitur & paral-
lelogramma, quorum eadem fuerit altitude; ira
fi: habent inter fa, ut haras. Quod erat deman-
Itrandum.

THEOR. 2. PROPOS. 2. a:
’ Si ad unum trianguli latus parallela duâa

fuerit neëia quædam linea , hæc proportio-
naliter fecabit ’ipfius trian uli latera. E; fi
trianguli lacera proportion lter feâa filennt,

. P’ 3 qua:
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quce ad feétiones adjuuêra fuel’ll: reéta lima,
erit ad reliquum ipfius triinguli lurus paral-

lela. qTÀD. N triangule ABC, ducatur primum refln DE,
XXII. parallela lateri BC. Dzeo [un AB, AC,
fig. n; mon elle proportionalirer in D, 8c E , hoc en,

du: ut AD , ad D13 , ira AE, ad Ex). Duéris
n37.primi enim mais CD , BE, acruut [flilllgllÏzl DEB,

DÉC, Iupcr eandcm bafin DE, à inter caille-m
parallclas DE, BC, conflitutn inrtr Il; æqualia.

b7.qaint. bQLmre ut rrinngulum AIME, ad rriuuzgulum
DEB, ira en; triangulum idem ADE, :11 triangu-

51513:3. lum DEC: eAtqui ut triangulum ADE, ad tri-t
angulum DEB, ira c6: bufis AI) , ad balîn DE;
(cum hæc triangule fiut quidem nltitudinis, ut
confier, fi pet E , ngatur parullela ruera ipliAB.)
8c cadem rationc, ut triallgulum ADB, ad trian-
gulum DÉC, ira en: bafis AE , ad butin EC.

fluant", dUr igitur AD , ad DE , ira dt AE, ad EC,
(cum hre duæ proportioues cæiem tînt propor-

tioni trianguli ADB, ad triangulum DER, 8c
eiufdem trianguli ADE , ad rriuugulum BEC.)
Quod cit propolirum.

Sccet dciude mâta DE , huera AB, AC, pro-
portionaliter. Dico DE , parallelam c117; relique
larerî BC. Duëtis enim rurlùm redis CD, BE,

i îïfixt. eerit ut bafis AD , ad baliu Db’ ,- ira rriangulum
ADE , ad triangulum DES, cum tint eiuld-ern
altitudinis : Ponirur autcm ut AD, ad DB, ira

frxîquint. AE , ad EC. fIgirur erit ut Lriangulum ADE,
ad triangulum DEB , ira AE, adlEC: Sed rur-

g Lfixt. fus rzut bnfis AE , ad bafin EC, ira cit triangu-
H lum ADE ad triangulum DEC, cum fiat alti-

hnquiot. tudinis quidem. blgirur ut triangulum ADE,
. . ad triangulum DEB, ira cit triangulum idem
19.?"W- ADE, ad triangulum DÉC, iÆquaIîa, ergo

fun: triangule DEB , ôç DÉC : ac proptcrca,
humai cum candeur habcanr badin DE , kinteregafdcm,

cruut collocata parallelas. Igïtur parallela cit.
DE , ipfi BC, quod en propofirum. Si inique1

. a
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ad unum trianguli latus pataud: dnâa fuel-k,
8:c. Quod cm: oficndcndum.

THEOR. 3.PROPOS. 3. i5;
Si trianguli angulus bifariam feêtus fit ,

fecans autem angulum méta linea fecuerit: ô:
bafin: bafis cgmenta eandem habebunt ra-
tioncm , quam reliquat ipfius trianguli latera.
Et fi bafis fegmenca eandem habeant ratio-
nem , quâm reliqua ipfius trianguli latent;
reéta linea , quæ à vertice’ ad feâionem
producitur , bifariam fecat trianguli. ipfius

.angulum. A
N triangule ABC, refila AD, I’ecet primo an- 743-

gulum BAC, bifarîam. Dico cire ut BA, ad XX’I’
AC, in: BD, ad DC. Agatur enim. pet B re- fig. la.
êta BE, parano-.1 ipfi A1), douce cum ÔA;
produéta conveniat in E; (coibunt autem omni-
no,BE, CA, pL-optcrcn quod anguli C, 8c CBE,
minores fun: dxobus métis i. Cam enim i r;.pnx,
C , 8: CDA , a minores duobus mais fiut ; ax7.pmni
Ivfit autem angulus CDA, angulo CBE , exter- happa-n
nus interno, æqunlis: erunt quoque C, 8c CBE, .
duobus métis minores,) ceritque angulus EBA, uam
æqualis alterna BAD; 8c angulus E, externo
DAC. Cum îgïtur duo anguli BAD , DAC,
æquales ponantur; crunt St anguli EBA, 8: E,
inter fc æquales; dIdeoque 8c rafla: BA, EA, d finirai
inter fe æquales. eUt igitur EA, ad AC, ira e7-9’4W.
BA, ad eandcm AC. fAtqui ut EA, ad AC , f 3-10".
îta cit BD, ad DG. Cam in triangulo BCE, fi
méta AD, fit parallela lateri BE. glgîtur ut gagnât:
EA, ad AC, ira en: BD, ad DC. Quod tif
propofitum.

Sît dcinde ut BA , ad AC , ita BD, ad DC.
Dico rcâam AD, bifarîam fecarq angulum BAC.
Agatur enim rurfus par B , rafla BE ,, ipfi AD,

P 4 Pam-s
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2.32. EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
parallela b coiens cum CA , protraâa in E.
Quonîam igftur ut BA, ad AC, in). ponitur BD,
ad DC. e Ut autcm BD, ad DC , itn dt EA,
ad AC; (quad in triangule BUE , méta AD ,
fit lateri BE. , paralleln fait ut BA , ad AC,
ira EA , ad enndem A . gÆqunlcs îgîtur fun:
BA, 8C EA , inter fc , hac promena. anguli
ABE, 8c E, a: males quoque erunt. iCum Laï-
tur angulus ABÈ, æ ualis fi: alterno BÀD , 8c
angulus E , externô AC , erunt & duo anguli
BAD , DAC, inter fi: æquales, quad dt propo-
fitum- Itaque fi triangulî angulus bifariam fœtus
fit, &c. Quod crat demonltrandum.

THEOR.4. PROPOS. 4.
Æquiangulorum triangulorum proportionn-

lia funt latera , quæ cireum æquales angu-
los, & homologa film lutera, quæ æqua-
libus angulis fubtenduntur.

SInt æquîangula triangula ABC, DCE, fint’gue
æqualcs anguli ABC, DCE, 8: ACE, DEC,

BAC , CDE. Dico cire A8 , ad BC , ut DC,
ad CE, & BC, ad CA, ut CE, ad ED, & AB,
denique ad AC, ut DC, ad DE: ha enim lutera
circa æquales angulos funt proportionalia, ho-
mologaque (un: en latera, quæ æqualîbus anguiïs
fubtenduntur, hoc cil, 8c antccedeutia omnia
æquales refpîcîunt angulos, 8: confequemia fi-
mîlîter. Conttituantur latera BC, CE, fecundum
lineam rcflam, ira ut angulus DCE , externus
fit æqualîs interno ABC , pariterque cXtcmuS
ACB, interno DEC. Et quia duo anguli ABC;
ACB , «minores funt duobus rec’tis: cit autem
angulo ACB , æ ualîs angulus DÉC, ernnt 8c

brgærm-angulî B, 8c E, uobus reétis minores. àQuare
reétæ BA , 8c ED , produétæ ad partes A, D,
coibunt. Producantur ergo, 8c conveniant’in F.
Quoniam veto angulus externus DCE , æqualîà

e
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cit interne oppolito ABC; cparallelæ cruntCD, 613W
& BF , Endem ratiene parallelæ erunt CA, 8c
EF, uod angulus externes ACB, fit æqualis iu-
terne EC. Parallelogrammum cit igitur ACDF, .
dproptereaque méta AF , æqualis reélæ CD ; 8c daim»!
reéta CA , reé’cæ DF. Queniam igitur in rrian- , A
gule BEF, rafla AC, parallela cit lateri EF,

werit AB, ad AF , hoc eit , ad DC , (quæ æ- e afin.
amuïs cit ipfi AF,) ut BC, ad CE. Permutan-w

0 figitur erit AB , ad BC , ut DC, ad CE. fragrant;
Rurfus quia in eodem triangule BEF, reélaCD, -
parallela cit lateri B1? , g erit BU , ad CE, ut g 3.15.10.
FD, hoc cit, ut CA, (quæ æqualis cit ipfi FD,)
ad ED. Permutande bigitur erit BC, ad CA,-h16.quàn.
ut CE, ad ED. Cum igitur fit AB, ad BC, " i
ut DC,adCE,&BC,adCA,utCE,ad. .1ED: ierit8c ex æqualitate AB, ad GA, ut DC, menant:
ad ED. Quod cit propefitum. Æquiangulerum
ergo triangulorum proportionalia fun: latera, &c.
Quod erlat demenflrandum.

ceaeLn’ARIUM.
Hinc fit , linearn reâzm , qua: parallcla ducïrur uni

latari in triangule , auflrre urineulum nui triangule T43.
fimile. Ducatur enim in triangule ABC, lateri BC, XX’Ï-
pitancha DE , Dico triangnlum ADE, triangule ABC. fi?- U’f .
elfe fimiie. iÆquiangula namque (un . Æ cum anguii 319M
ADE, AED , zqualcs fin: angulis ABC, ACB, exter-
nis a a: angelot A , communis. (En: ut armoriâm-
tum cit, lhnbent lutera cires æqual:s meules propor- l 4; fiat.
tionalia; Ac pelade. ex definitionc, fimilia funt.

THEOR5.PROPO&5. a
Si duo triangula lacera propertionalia ha-

beant; æquiangula erunt triangula , & æ-
quales habebunt ces angules , fub quibus &l

’homeloga latere. fubtenduntur.

HAbeant triangula ABC , DEF, luter: ropor- A 7433
tienalia,’"fit’que A13 , ad BC, ut E, ad 33”11 î

P 5 EF,]ÏÆ le i
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EF, & BC , ad CA, ut EF, ad FD, 8: AB,
demi ne ad AC, ut DE, ad DF. Dico triangu-
le e e æquiangula, angulum fcilicet A, æqun-
lem elfe angule D , 8c angulum B, angulo E,
8c angulum C , angule F. Sic enim anguli æ-

h3-primî quales refpiciunt hemeloga latera. kFiat angulus
FEG, æqualis angulo B; 8C angulus EFG, an-
gule C , convcniantque rcétæ EG , FG, in G:

.;:.primi neritque reliquus angulus G, relique angule A,
æ ualis. Æquiangula igitur funt triangula ABC,

b 4-134"- G iF. Quare (zut AB , ad BC , ira dt GE ad
EF : Ut autem AB , ad BC, Ita ponitur DE,

engrum- ad EF. clgîtur ut CE, ad EF, ira cit DE,
(9.91101. ad EF , caudem: dproptcrcaque æquales erunt
GÆfw- GE , DE. Rurfus , rqueniam ut BC, ad CA,

ita efi EF , ad ,FG: Ut autem BC, ad CA, ita
finqubrt. ponitur EF , ad PD; fait ut ElI , ad FG, ira
394mm eadem EF, ad FI); gidcoquc æquales erunt FG,

FD. Itaque cum latera EC, FG, æqualia fin:
lateribus DE , DF , utrumque utri uc; 8: bafis

8.pn’mi cemmunis EF; berunt auguli G, l), æqua-
4.. mon les, iac prepterca & reliqui anguli GEF , GFE,

reliquis angulis DEF , DFE , æquales erunt.
,Quamebrem cum angulus , G, æqualîs fit angu-
lo A ; erit 8c angulus D , eidem angule A, æ-
qualis , cedemque mode angulus DEF, augulo
B, 8c angulus DFE., angulo C, æqnalis erit,
quod cit propefitum. Si due igitur triangula la-
tera propertienalia’ habeant , &c. Quod citen-

dendum etat. i a ’

Il
i

a, THEOR.6. PRO"POS.6.
l Si due triangula unum angulum uni an-
le æqualem , & circum æquaies languies

vatera proportienalia. habuerint; æquiangula
erunt triangula , æqualefque habebunt angu-

’los, fub qurbus .homeloga latera fubtenduntut’.

7430 Slëangulus B , trianguli ABC, æqualis anuulo

a Bimguli DEF v fintque latex: AB, 1:30,
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EF, 8: BC, ad GA, ut EF, ad FD, 8: AB,
deniâue ad AC, ut DE, ad DF. Dico triangu-
la e e æquiangula, angulum fcilicet A, æqun-
lem elfe angine D , 8: angulum B, angule E,
8: angulum C . angule F. Sic enim anguli æ-

hyprimi quales refpiciunt.homelega latera. kFiat angulus
FEG , æqualis angulo B; 8: augulus EFG, an-
gule C , conveniantque reétæ EG , FG, in G:

.;:.primi aeritque reliquus angulus G, relique angule A,
æqualis. Æquiangula igitur funt triangula ABC,

b «fixi- GEF. Quare but AB , ad BC , ira dt GE adEF : Ut autem AB , ad BC, na ponitur DE,
enquint- ad EF. algitur ut GE, ad EF, ira cit DE,
dgqutrt. ad EF , eaudem: dpreptercaque æquales erunt
cofext- GE, DE. Rurfus , rqueuiam ut BC, ad CA,

ita cit EF , ad ÀFG: Ut autem BC, ad CA, ira
fuguai. ponitur EF , ad PD; ferit ut E13 , ad FG, ita
quuint- eadem EF, ad FD; gideeque æquales erunt FG,

FD. Itaque cum lattera KG, FG, æqualia (in:
lateribus DE , DF , utrumque unique; 8: bafis

h 8.primi cemmunis EF; berunt auguli G, 8: 1), æqua-
i4, [mon les, iac prepterca 8: reliqui anguli GEF, GFE,

reliquis angulis DEF , DFE , æqualcs erunt.
lQuamebrem cum angulus , G, æqualis fit angu-
lo A ; erit 8c angulus D , eidem angule A, æ-
qualis , eodemque mode angulus DEF, angulo
B, 8: angulus DFE, angulo C, æqualis erit,
quod cit propefitum. Si due igitur triangula la-
tera proportienaliai habeant , 8:c. Quod citen-

dendum erat. i r ia, THEOR. 6. PROiP’OS.6.
a Si due triangule. unum angulum uni an-

. ule æqualem , 8: circum æquaies languies
atera proportienalia habuerint; æquiangula

arum: triangula , æqualefque habebunt angu-
iIos, fub qulbus .homelega latera fubtenduntur.

7.43- SItEangulus B , triangulî ABC’, æqualis angulo

3mn. a ampli DEF, fintque tarera AB: Be a

il! .’T- moi
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propertienalia lateribusDE, EF, hoc cit, fit AB,
ad BC , ut DE, ad EF. Dico reliques angules
reliquis angulis æquales de, angulum feilicet
A . angulo D , 8: angulum C , murale F; Ira
enim æquales anguli homolega laiera retpiciunt.
Fiat angule B , æ ualis angulus FEG ; d 8: an- daguprin’d
gulo C , angulus FG , eritque ut in præcedenti
propef. diâum cil: , triangulum GEF , triangule
ABC , æquiangulum. Quare aut AB, ad 15C, a 4.. fin;
ira en, GE., ad EF: Sed ut AB, ad BC, ira pœ ’
nirur DE , ad EF. blgitur ut DE , ad EF, ira bth:
cit GB, ad eaudem EF; c arque idcirce’ DE,C9.qaint,’
GE., æquales erunt. Itaque cum latera DE ,
EF , æqualia fint larerîbus GE , E17 , 8: anguli
ipfis coutenti æquales quoque; (nam anguie B,
cui faétus cit æqualis angulus FEG , æqualis en:
pefitus angulus DEF , proptcrcaque æqalaiCS ad
invicem erunt anguli DEF , GEF.) derunt reli- 4 4km,
qui anguli D, EFD, reliquis angulis C, REG,
æquales. Cum ergo angulus G , fic ne ualis ans
gulo A , 8: angulus EliG, angule C; crunr
etiam angulis A , C , æquales anguli D, EH),
8: 0b id æquiangula erunt triangula ABC, DEF,
quod cit propefitum. Si igitur dur) triangula
unum angulum uni angule æqualem, 8:c. Quod
erat demenitrandum. l

THEOR. 7. PROPOS. 7. a vit.
Si due triangula unum angulum uni au,

gulo æqualem , circum autem alios angulos
lattera proportienalia habeant; reliquerum
Vera fimul utrumque aut minorem, au: non
minorem reéto: Æquiangula erunr triangula,
de æquales habebunt ces angules , lcircum
quos proportionna funt lattera. . .

It angulus A , trianguli ABC æ ualis sagaie Talla
S D9 trianguli DEF , 8: latcra,Aë, CB, crrca X11?

- i angu- o 1
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anguium ACB, propertionalia lateribus DF, F E,
circa angulum F, hoc cit fit ut AC, ad CB,
ita DF, ad FE , hac ramen lege, ut quiliber re-
liquerum angulerum B , 8: E, fit Vel miner re-
âo , Vel non miner. Dico æquiangula elfe tri-
angula, angulos fcilicct ACB, 8: F, circa quos
fun: latera properrienalia , 8: angules B, 8: E,
æquales elfe. Sir enim primum tam B, quam
E, rcéto miner: Quo polira, fi anguli ACB, 8:
F , non funr æqualcs , fit ACE , major quam
F: fiatque ipiî F , æqualis ACG. Cum igirur,
8: angulus A, angulo D, penatur æqualis,
nerit 8: reliquus AGC, relique E, æqualis;
ideoque triangulaAGC, DEF, æquiangula erunt.
Quare but AC , ad CG , ira erit DF , ad EF:
Sed ut DF, ad F15 , ira ponirur AC, ad CB.
cUt igitur AC, ad CG, ira erit eadcm AC,
ad CB , dac preptcrca æqualcs erunt CG, CB,.
:8: angulî CBG , CGB, æqunles. Cum igitur
angulus B , peuatur recto miner , erit 8: CGB,
miner recto , idcoquc ci dcinceps AGC ,
reâe major;fcum AGC, CGB, fint duobus
reâis æ ualcs: Eit aurem encules angulusAGC,
angulo , æqua.is. Main igitur recto cit quo«
que angulus E: Sed poliras Lit etiam recto mi-
ner. Quod et! abiiirdum.

Sit dcindc ram 15 , angulus, quam E, reéie
non miner; erirque ut prias, angulus B, angulo
CGB, æqualis, ideoque 8: CGB, rcéie non mi-
ner erit; ac prepterea auguli CBG, CGB, in
triangule BCG , non minores erunt duobus rc-
âis, fed vel majores, vel æquales duobus métis,

8114m1! quod eiÏ abfurdum. zSunt enim duobus mais
minores. Non ergo inæquales funt anguli ACB,

h3;.piai 8: F , fed æquales , arque bidcirce reli ui etiam
anguli B , 8: E, æquales erunt, quod et propo-

, fitum. Si duo itaque triangula unum angulum uni
angulo æqualem 1 8:c. Quod. demonitrandum
erat. t

mon
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THEOR. 8. PROPOS. 3. m7.:
Si in triangule reflangulo ,l ab angulo re-

Êto in bafin perpendicularis duéla fit: quæ
ad perpendicularem triangula , tutu tpti tri-
angulo ,tum ipfa inter fe-hmilia faut.

IN triangule ABC , angulus BAC, fit rcâus, 14);
à quo ad bafin perpendicularis agatur AD. xxm. i

Dico triangula ADB , ADC , fimilia cire 8: toti fig. 4..
triangulo ABC, 8c inter (a. Cum enim in tri-
angulis ABC , DBA , anguli BAC , 5c ADB,
fin: reâi, 8c angulus B , communik ; acrunt & aga-priai

.rcliqui anguli ACB, 8c DAB, æ uales- Æqui-
angulum cfl igitur triangulpm D A , triangule
ABC , bac propterea habebunt- latera circa æqua- b 4.15.14;
les angulos proportionalia, &c. hoc en, erit ut
CB, ad BA, ita BA, ad BD; 8cm BA, ad
AC, ira BD, ad DA; & ut BC, ad CA, na
BA , ad AD. lta enim latera homologa æqua-
libus angulîs opponuntur, ut vult propof. 4. hu-
jus lib. Quare fimîle cit triangulum ADB, toti
tria’ngulo ABC. -Eodem modo ollendetur trian-
gulum ADC, fimile eidem triangule ABC. Nam
auguli BAC , 8c ADC, fun: reâi, & an ulus
C , .communis ; rac proptcrea anguli AB , 8; cum
CAD, æ ualcs. Quare dut BC, ad CA ita et! d 4mm"!
CA, ad D; &ut ÇA, ad AB, ira èD, ad
DA, 8c ut CB, ad 13A, ira CA, ad AD. Sic
enim opponunmr quoque homologa latcra angu-

, lis æ ualibus , ex prœlcripto propof. 4. hujus lib.
Non ecus demonflrabitur, finailiainter feelfetrian-
gala ADB, & ADC, cum anguli ADB, ADC,
fint reéti , 8c anguli ABD, CAD, oilenfi æqua-
les, nec non anguli BAD, ACD ; Atqui idcirco
fit eut BD, ad CA, ira DA , ad DC; 8c ut e 4-13";
DA, ad AB, ira DC, ad ÇA; 8c ut AB, ad
BD, ira GA, ad AD. Si igitur in triangulo
rcâangulo , ab angulo radio in.bafin perpendIiCii-

ans
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laris duâa fit , 8:c. Quod eut demonm-an-

dum. .COROLLARIUM.
Ex hoc manifcilum et! , perpendicularem , quæ in flétan;

gulaimnguioab angulo 118:0 in bafin dcmutitur. elfe me.
clam pn-portionalem inter duo bali: fegmenta: Item
utrumîibct latcrum angulum re&um ambiantium , mediv
um proportionale inter totaux bafm . a illud fegmemum
bafis, quod ei latcri adjacet.

(Minium et! enim . cire ut BD . ad DA , in DA.
ad DC a ac propterea DA , cire mediam proportionaletn
inttr BD , 8: CD : Item «He ut CB, ad 8A. in BA ,
un BD 5 8c idcirm BA , mediam cire proportionalem in-
ter CB, 8c BD: Deniquc erre ut BC , ad CA, ira CA,
ad CDg ideoque CA , cire proportionalcm mediam in-
ter BC, 6c CD. (Æod dt propofitum.

PROBL’. 1. PROPOS. 9.,

A data méta linca imperatam partern
auferre.

Mperctur , ut ex linca AB , aufcramus pattern
tertiam. Ex A, ducatur reéia AC, utcunquc

facicns angulum CAB; 8t ex AC, abfcindantur
tot partes æqualcs cujuslibet magnitudinis , quota
pars dctrahenda cit ex AB, ut in propofito exem-
plo ttres AD , DE , EF. Dcinde ex F, ad B,
rafla ducatur F3 , cui par. D, parallela agatur
DG. Dico AG, efièlpartem tertiam imperatam
rafla: AB. Nam cum in triangulo ABF, lateri
FB, parallela fit rafla DG; a erit ut FD, ad
DA, ita BG, ad GA. bComponendo igitur, ut
FA , ad DA , ira BA , erit ad GA: Sed FA,
ipiîus AD , cit tripla , ex confiruéiione. Igitur
8C BA, ipfius AG, erit tripla; ideoquc AG,
tertia pars erit ipfius AB, quæ imperabatur. A
data ergo radia linea imperatam pattern abfiuli-
mus. Quod faciendum crat. t

THEOR.
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rPROBL, 2. PROPOS. 1o. a;

Datam reëram lineam infeâam firnilvîter
fccare , ut data altera reEta feëta fuerit;

SIt méta AB, fccanda fimilircr , ut flaira cit au);
recta AC , in D , ô: E, hoc cit, in partes, xxm.

uæ fin: partibus AD, DE, EC, proportionales. fig. 6,
Conjungautur daræ duæ lineæ ad A, facientcs
angulum ucmcunque BAC, 8c conneératur re-
âa BC. cindc ex D , E , agaurur DF, EG,
parallçlæ ipfi BC. Dico rectum AB , fimiliter
elle feéiam in F, 8c G, ut cit ferla AC, in D, i
8c E, au: AD , ad DE, ira cit AF, FG. Pro-a ,;j;,,,;
portionalcs ergo funt partes AF, F G, partibus .
AD ,- DE. Quod fi ducatur DH, ipfi FB :pa- A
rallela, fecans EG, in I; écrit rurfus, ut E, b fifi...)
ad EC, ’ta DI,’ad IH,hoc cit, ira FG,ad V. l
GB; si] 0d FG , ipfi Dl, 8c GB, ipfi 1H, æv 634M
qualis lt. uare proportionales âuo ne erunt
partes FG, B, partibus DE, E . Èadcm ne
ratio cit de pluribus partibus, fi -ex CE, 8: ,
ipfi AB, parallclæ agantur , 8re. Itaque daram
métam lincam infcéram (imilitcr fecuimus, ut
data airera méta fada fuit. Quod faciendum

crar. .PRO BÉL. 3. PROPOS. IL "a:
Duabus datis métis lineis terriam pro- a

porrionalcm ad1nven1re.,

i PInr duæ mais AB, AC, j adiflaofiræ, ut eflî- La;
cîanr angulum A , quem urique, firquc inve- XXIII.

nienda illis terria proportionalis, lieur quidem fil. 1:
.AB , ad AC, ira AC, ad tcrtiam. Producatur
AB, uam volumus cire anteccdcnrem, &rca-
piatur D, æqualis ipfi AC , quæ confequens
crie debct, five media. Deinde duéra reâa BC,

’ agarur
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agatur illi ex D , parallela DE , occurrens ipfi
AC , produâæ in E. Dico CE, elfe tertiarn
proportionalem, hoc cit, cire ut AB, ad AC,
ira AC, ad CE. Cum enim in triangule ADB,

a :1 fin. lateri DE , parallela fit reâa BC ; aerit ut AB,
1mm ad BD , ira AC, ad CE: bSed ut AB, ad BD,

ira eadem AB, ad AC , æ ualem ipli BD. Ut
igirur AB , ad AC , ira A , ad CE : quod en
propofirum. Duabus ergo daris mais lineis, ter-
tiam proportionalem adinvenimus. Quod crut
faciendum.

SCHOLIUM
buvant: ont»; tertiæ lima continue proportianali,

fi primarn omijèri: , 53’ alii: duaèm tertiæ): invent-
ris, babebir quatuor [incas tontinas proportiagzaler.

1-13. Ut fi lineir A , Ü B , adinveniatnr-tertia propor-
XXIll. fianalir C , (9’ duabtu B, (5’ C, tenu reportiqna-
is, 16, li: D aux»; quatuor [une A, D, C, . connu:

i proportionaler. Eodem (me "ferreur quints propor-
tionalir, j’exta,jèptima, 063mm; 65’ fi: in infinitum.

PROBL. 4. PROPOS. 12..
ï Tribus datis métis lineis , quartant pro-

perrionalem invenire.

r43; SInr rres lincæ méta: AB, BC, AD,, quibus
X10". invenienda fit quarra proportionalis; ficut
fig. 8. quidem AB, ad BC, ira AD ad quartam. Difpo-

nantur primæ duæ AB , BC , feeundum lineam
rcâam, uæ fit AC: Terria veto AD, cum
Ëima A faciat angulum A , quemcunque.

einde ex B, ad D, méta ducatur BD, cui pet
s C , parallela ducatur CE , occurrens recta: AD,

produétæ , in E , punéto. Dico DE, elfe quat-
tam proportionalem. Cum enim in triangule

a 3: fun. ACE , lateri CE, aéra fit parallela BD; acrit ut
i ” AB, ad BC, ira AD, ad DE. Quare DE,

quam
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.quarra cit proportionalisv; ac’proptetea tribus da-l
ris métis lineis , quatrain proportionalcm invenî-
mus. Quod facîendum etat.

PROBL. 5. PROPOS.13. à;
Duabus datis métis lineis , mediam .

prOportionalem admvenire.

SInt duæ teétæ AB , .BC , quibus media invani- TIR, .
enda cil proportionalis, difpofiræ fecundum XXWN "

lineam reâam AC. Divifa AC , bifatiam in E, fis- 9:
ex E, centre, &intervallo EA, val EC, femi-
circulus defcribarur, ADC: Deinde ex B, ad
AC , perpendicularis educarur BD, adicitcumfe-
rentiam ufque. Dico BD, elle, mediam propor-
tionalem inter AB , 8c BC. Duâis enim Métis
AD, CD; aerit angulus ADC , recrus in fcmi-ngtJmfig
circulo. Cum igitur ex angulo racle ADC, tri-
anguli reâanguli ADC, deduâa fit lad .bafin AC
petpcndicularis DE , erit pet corollarium propolî’
8. hujus lib. BD , media proportionalis inter .
AB, 8c BC. Duabus ergo datis rcâis lineis me- - r l
diarn proportionalem adinvcnimus. Quod erar
facxendum.

THEOR. 9. PROPOS; i4. in:
Æqualium ô: unum Uni æqualemilhabenri- i

nm angulum , parallelogrammorum , reci-
proca funt larera, quæ Circum æquales an-
.gulos. Et quorum parallelegrammorum u-
num angulum uni angule æqualem habenti-
um recrproca flint latera , quæ ClICle æ»
quales angulos; illa flint æqualia.

. Int- duo parallelogranima æ ualia ABCD , TIR;
BEFG , habcntia angulos AB , EBG, æqua- 3X1!!-

les. Dico larera.citcum hofco angulos elle teci- il; ’12;

i ’ proca,
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proca, hoc cit, elfe ut AB, ad BG , ira EB,
ad BC. Conjungantut enim parallclogramma ad
angulos æquales, ira ut AB, 8c BG, unam efiîa
ciant lineam rectam. Quo facto, cum anguli
ABC, EBG , lînr æqualcs , crunt 8c EB , BC,
una tafia linea, ut ad propof. 15. lib. 1. ex
Proclo demoulttavimus. Preducantur jam DC,
8c FG , douce C0Cflnt in H. Quoniam igirur

iîàM. æqualia funt parallclogtamma D15, 817: aerit
.. ut DB, ad 13H , ira BF , ad idem EH : Sed ut

b igfixg. DB, ad 13H , bits cit AB , halls ad bafin BG ,
uod parallclogtnmma fint eiufdcrn altitudinis;
i 2L limilirer ut BF, ad EH, ira cil halls EB, ad

balin BC. lgirut ut AB, ad DG , ira cl! EB,
ad BC. Quod en propelirum.

E contrarie lint jam lutera citca æqualesian-
gulos ABC , EBG , reciproca, hoc cit, ut AB,

. ad BG , ira EB , ad BC. Dico paralielegtamma
DB, BF, elle æqualia. Faim enim cadcm cen-
ltruêtione; cum lit, ut AB, ad BG, ira EB, ad

e tîfext; BC; [Ut autcm AB, ad 1G, ira DB, ad 5H;
” .18: ut, E13 ., ad 13C , ira B13, ad idem EH; erit

69.131.713- quoque DB, ad BH, ira BE, mi iricmBH. dAr-
ne idcîrco æqualia cruur parallclogramma DB,
F. Æqualium igirur, 8c unum uni æqualem

habcnrium angulum, &c. Quod etat damon-
mandant.

lit i-THE OR. Io. PROPOS. 15.-
Æqualium , & unum uni æqualem haben-

’rium angulum , triangulorum , recrpreca funt
’latera , quæ circum æquales angulos. i Et
’quorum triangulerum unum angulum uni æ-
"qualem habentium recipreca funt latera, quæ
circum æqualcs angules , illa funt æqualia.

P TAB.’SInr duo rriangula se ualia ABC, DBE, haben-
XXI". ’ ria angulos , qui a B , æqualcs. Dico larera
fl- "a circa ’hofce angulos elle reciproca, hoc eli, elle

- ’ i ut
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ut AB, ad BE, ita DB, ad BC. Conjungantur
enim triangula ad angulos æqualcs , ira ut AB,
BE, efiîciant lineam reéîam. Quo fa&o, cum,
an uii ABC , DBE, fint æqualcs; erun’t 8: DB,
RÉ, una méta linea, ut demonflratum cil: ad,
propofi 15. lib. I. ex Proclo. Duâa igitur re-
fit: CE , quoniam raquait! funt triangula ABC, -
DBE , actât ut ABC , ad BCE, ita DBE , ad a 74::th
idem BCE. Sud ut triangulum ABC, ad trian-
gulum DCE , b in cit bufis AB , ad bafin BE, b pfutt;
quod hæc triangula ciufdcm fint altitudinis; 8c
fimiliter ut DBE , 56 BUE , ira efl bafis DB, ad
BC. Quare ut .AB , ad BE, ira. efl DB, ad
BC. Quod cit propofitum. -Jan) Vera) contra , fiat latera circa angulos æ-
quales, qui ad 15 , rcciproca ,’hoc cit, ut AB,
ad BE , in DE , ad BC. Dico triangula ABC,
DBE, un æqualia. Faâa enim conflruflione
eadem, cum lit ut AB, ad BE. , ira DB, ad
BC; ut nanan AB, ad BE, cita triangulum
ABC , ’ad trianxulum BCE; 8c ut DB, ad BC,
ira triangulain Défi: , ad triangulum idem BCE;
Eric ut ABC, ad BCE, ita DBE, ad idem BCE, .
dproptereaque æquaha erunt triangula ABC,d9:1,,w;
DBE. Æqualium igitur, 8c unum uni æqualem
habemium anguium, &c. Quodofiendendumerat.

THEOR. II. PROPOS.16. "E

c a: fin;

. Silquatuor méta: lincæ proportionales fue-
rmt: quad fub extremis comprehenditur re-
éÏangulum, æquale efl: ei , quod fub me-

.diis comprchenditur , recrhingulo. Et fi Tub
extremis comprehenfum rcëtangulum æquale
fuent cl, quod fub mediis continetur, re-
&angulo; illæ quatuor reétæ lincæ propor-
tionales erunt.

31m quatuor refila». proportionales AB, FG, 7233
EF, BC; ut quidem AB ,- ad FG, ita EF xxm.Q z aa fs-
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ad BC; Sitque reâanguium ABCD, comprehen-
fum fub extremis AB , BC; redangulu’m vero
EFGH, comprehenfum fub mediis EF, FG:
Dico reâanguia AC , EG , cire æqualia. Cum
enim anguli reâi B , 8c F, finr æquaies, 8c fit
ut A8 , ad FG , in EF, ad BC , erum lutera

4 Judith circa æquales anguios B, 8: F, reciproca. aQua-
re parallclogramma AC, EG , æqualia arum.
Quod cit propofitum. -Contra veto , tint jam æquaiin rcüanguia AC,
EG. -Dico quatuor retiras lincas AB, FG, EF,
BC , elfe proportionalcs , hoc cit , un ut AB,
ad FG, ira EF, ad BC. Cum enim æquaiia fint
reâangula AC , EG , habcantquc angulos æqua-

bIÆ’Jw- les , nempe reâos B , & F, veruut lattera circa
hofce angulos reciproca; fieu: anidem AB , ad
FG, ira EF, ad BC. [taque 1 quatuor reétæ
lincæ proportionales fuerint ,’ &c. Quod en:
oRendendum.

’x’vîifl’lTHEOIR. 12. 15R0Pos.17.

Si tres reétæ lineæ fint proportionales:
4’ k quod fub extremis compreiiendiuu- refît-angu-

ium ,v æquale. efl: ei , quod ’à media defcri-
bitur, quadrato. Et fi fub extremis com-
prehenfum re&angulum æqualc fit ei , quod
à media defcribicur , quadraïOI iilæ tres re-
flue lincæ proportionales erunt.

Il". lut tres lincæ reflua AB, EF, 8c BC, pr0ppr-
XX’". tionaleS’: ut quidem AB, ad EF, ira EF, ad
(’3’ W BC; fitque rcâangulum ABCD, contentum tub

extremis AB 15C , 8c quadratum media: EF,
-fir EFGH. Ôico æqualîa cffe reâanguium AC,
.8! quadratum EG. Sumpta enim reâaFG, qëæ
æqualis fit ipfi EF, erunt quatuor lincæ A ,
EF, FG , BC , proportion’aies; ut uidem AB,

,ad EF, in FG, ad BC; erit ne qua ratum EG,
comprehenfumfub mediis E , FG, propre: æ-

, , . ; qua-
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qualiratem reâarum EF , FG. aQuareqreâandngfin
gulum AC , comprehenlùm fub extremis AB, v.
BC, æquale cit. uadrato EG , hoc cit, retiran-
gulo fub mediis F , FG, comprehenfo: Quod
cit propofitum.

Sed finr jam æquaiia reCrangulum AC, 8c qui?
drarum EG. Dico du ut AB, ad EF, ira F, q
ad BC. Cum enim æqualia fint rcâanguia AC, i ’
&I EG; berîr ut AB , ad EF, ira FG, ad BC: bi6.fixt.
cUt aurem FG , ad BC. , ira cit EF, ipfi FG, c7.qamt, 4
æqualis, ad candcm BC. Quare ut AB, ad EF,
ira cit EF , ad BC. Si rres igitur retire lincæ
tînt proportionales, &c. Quod erar demonflran-
dum.

COROLLARIUM.
Ex pofleriori hujus theorcmatis parte :Œcitur , quam:

liber néïtam lineam «tr-.- mediam proponionalem inter
quafvis alias dans métas , quæ comprcbendunt rcâangu-
lum quadrato illius æquale. Ex c0 enim quod hâte
AB , BC , comprchendunr rsflarxgulum æquale quadrato
reétæ EF , oflewfizm fuir, me ut AB, ad EF, ira EF,
ad BC. une EF , media rfl: proportionalis inter AB,
a: BC.

PROBL. a. PROPOS. ’18. xix!

A data refis. linea dam reétilineo fimile ,
fimrliterque poiitum reéhiineum defcribere.

SIt data méta AB, fuper uam defcribendum T118.
fit reâilineum reétilineo C, EFG , fimile fi- XXIII.

. militerque pofirum. Ducanrur ex quolibet an-i fig. Mn-
guio , ut ex F , ad fingulos angulos oppofiros
reflue. lincæ uæ reflilineum refo’lvant in trian-À
gula CDF, bËF, FGC. Deinde angulo DCF,
æqualis fiat angulus BAI; 81 angulo CDF,
augrfius ABI; coeantque reâæ AI, B1, in
purifie I; (coibunt enim omnino, propterca quod
duo anguli [AB, IBA , duobus métis minores

Q 3 funt
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funr, cum æquaies finr duobus angulis FCD,

ir7.firîmi. FDC , a qui duobus wifis funt minores)
b3:.prim1b critque reliquo angulo C17D, reliquus angulus AIE,

æqualis; rotumquc trianguium AIB, toti trian-
gulo CFD, æquiangulum. Rurfus angulo FDE,
æqualis fiat angulus lBH ; 8e angulo DFE, an-

317.Primi gulus BIH. Et cquia duo anguii EDF, EFD,
minores funr duobus métis; crunr quoque duo
anguli H81, HIE, duobus redis minores; ac
proindc redire 8H, 1H, coibunr. Cocant ergo
in punâo H; erirque eadcm rationc triangulum
BHI , rriangulo DEF , æquiangulum. Præterea
angulo CFG , fiat æquaiis tumulus AlK; 8c an-

dl7.priml gulo FCG , angulus IAK: Mit quia duo anguli
W 3 , GFC, minores fun: duobus mais: eruur

& duo anguli KAI , KIA, duobus mais mino-
res; arque idcirco redise AK, 1K, convcnicut in
aliquo puiiéro. Convcnianr ergo in K: critque
rrianguium quoque AKI , trianguio CGF, æ-
quiangulum. Arquc ira proeedarur, doncc ab:
olvantur omnia trianguia rcitilinci propofiti, fi

plum extirerint. Dico igirur, rerîtilincum ABHIK,
rcâiliuco CDEFG, fimilc eiTe, fimilirerquc pofi-
rum. Cum enim anguius IAB, coiiititurus fit
æqualis angulo FCD; 8c anguius IAK, anguio
FCG; erit totus anguius BAR, toti angulo
DCG, æqualis: Eadcmque rarione anguluSABH,
augulo CDE , æqualis .Crir , 8: reliqui reliquis,
ut comtat ex conitruâiouc; cum fingulæ partes
unius iinguiis partibus airerius faétæ fiat æ traies.
Quare æquiangiilum erit rcâilineum AB 1K

e 4Jfixt. rectilinco CDEFG. uoniam veto eita efl AB,
ad Bi, ut CD, ad F: &iraBI, ad EH, ut

flaquint- DF, ad DE: fait ex æquo ira AB , ad BH, u: .
C D , ad DE. Quare latera circa æquales angu-

g 4.12m. los ABH, CDE, proportionalîa funr, gquemad-
modum 8c latera circa.æquaies angulos H, 8C

. E , proportionaiia funt , ob rriangula æquian uia
baffle-13m, DEF. b Rurfus ira cit HI. adI , a:

’ EF, ad FD, & ira IB, ad 1A, ut FD, ad FC:
izz-qüntgôr ira 1A, ad 1K, ut FC , ad .FG. ilgitur

CI
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exæ go erit ira HI , ad 1K, ut. EF, ad FG,
8c i350 latera quoque circa æquales angulos
HIK, EFG , proportionalîa crunt , 8c fic de cæ-
teris. Quamobrem .rcétilînca, cum fint æquîan-
gula, habeantque latcra circa æqualcs angulos A
proportionalîa, fimilin funt!, fimiliterque defcrîp-
ta. A data ergo [cita linca, dato reâîlineo fi-
mile fimilîterque pofitum rcétikincumdelbripfimus.
Quod facicndum crac.

THEOR.13.PROPOS. 19. ni];
Similia triangula inter Il: funt in dupli-

cata ramone latcrum homologorum.

SInt triangula fimîh’a ABC, DEF , habentïa 7145-
angulos æquales B, 8C E: ItemC, 8c F, 48cc. xxmo

E: fit ut AB, ad BC, in DE, ad EF, &c.fiz-. If.
Dico triangula inter fc rationem habcrc duplica-
tam ejus , quam hnbcnt latera homologa BC, 8c
EF, vel AB, 8c DE, vel AC, 8c DF; Hoc
en: , fi homologis laserîbus BU , EF, invenîatur
renia pr0portîonalîs KG : ita efi’e triangulum
ABC , ad triangulum DEF , ut rcâam BC, ad
rcâam BG: ac proinde cum ex dcfin. Jo. lib. 5,
proportio BC , ad BG, dicatur,duplicata propor-
tionîs BC, ad EF: proportionem trianguli ad
triangulum dicî quoque duplicatnm proportionis .
laterum homologorum BC, EF. Ira ut nîhil
aliud fit , triangula duo, Vel dans quaslibet figu-
ras fimîles , fimîlîterque pofitas haberc proportio-
nem duorum laterum homologorum duplicatam,
quam ita cire triangulum ad triangulum, vel fi-
guram ad figuram, ut en: prima linea ad terciam,
cum tres lincæ "funin: continue proportionalcs in
.proportîone duorum laterum homologorum :
[quales hic Tant ;trcs lincæ rcétæ BC , EF , BG,
continue proportionales in proportione homolq-
.gorum laterum BC , EF. Sint ergo primum lla-
xcm BC , EF, æqualîn. ac proinds 8c tertia pro-.

. ’ pet:
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portionalis BG , illis æqualis: ira ut proportio
BC, ad BG, quæ duplicata dicitur proportionis
latcris BC , ad latus EF, fit proportio a: ualita-
tis. Quoniam igitur triangula ABC , D F, ba-

iifi-W beur quo ue proportioncm æqualïtatis , aquod

TAB»

XXIV.
g. x.

ipfa inter e æqualia fin: , 0b angulos B, C, an-
ulis E, F, æquales , 8c æqualitatcm latcrum
C, EF, quibus adjacent: erit triangulum ad

triangulum , ut rafla BC, ad rcâam BG. Cum
ergo hæc proportio dicatur duplicata proportionis
latcrum homologorum BC, E17; dicctur (Eu ue
proportio trianguli ABC , ad triangulum E1: ,
proportionis, quam habct latus BC, ad latus EF,
duplicata. Quod etiam hiuc confiant potefi.
Quoniam, ut diâum en, triangula ABC, DEF,
æqualia fun: , hoc cit ,, proportioncm æqualitatis
habcnt , ficut 8l latera homologa 8C , EF: pro-
portio autcm æqualitatis duplicata folum efficit
proportionem æqualitatis : (Pofitis enim tribus
magnitudinibus æqualibus , dicctur prima ad ter-
tiam habere proportioncm duplicatam proportio-
ni: , quam habct prima ad fccundam, ut confia:
ex defin. Io. lib. y. cum rumen prima ad terti-
am habeat proportioncm æqualitatis, ficutî 8c
prima ad fecundam,) habebit triangulum ABC,
ad triangulum DEF , proportioncm duplicatam
ejus, quam habet latus BC, ad latus EF. Quod
cil propofitum.

Sit dcindc BC, latus latere EF, majus; 8C ex
BC , babfcindatur mais BC, EF , tertiæ propor-
tionalis BG , ducaturquc mélia AG. Quia igitur

Ëufixt; rit ut AB, ad BC, ita DE, ad EF; erit permu-

è niquât».

auqfixrzca, dipfa inter Il: æqualia enim.
enquit».

tando utAB, ad DE, ita BC, ad EH: Ut autem
BC , ad EF , ira cit pet confiruâionem EF , ad
BG. Ut ergo AB, ad DE , cita erit EF, ad
«BC;. Quare cum triangula ABG, DEF, habe-
ant Iatcra circa angulos B, E , æâcuales recipro-

;l propterea ut -
triangulum ABC, ad triangulum DEF, cita erit
idem triangulum. ABC , ad triangulum ABG.
.Ut autem triangulum ABC, ad triangulumABG,

’ ’ , l cjufdem
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ejufdem altitudinis , fita cit bafis BC , .ad bafin f [oflag
BG. Igitur ut trian ulum ABC , ad triangulum
DEF, ira efl: BC, a BG. Atqui cum tres lincæ-
BC, EF,, BG, (in: Continue proportionalçs, pro:-
portio primæ BC , ad tertiam BG, duplicata dl-
citur proportionis BC , primæ ad.EF, fecundam.
Igitur 8c triangulum ABC, ad trianguluvaEF,
proportionem habet duplicatam prpportiorus late-
ris BC, ad latus EF. Similia lgitur mangula
inter fa funt , &c. Quod cm demonflran-
dum.

COROLLARIUM.
.Hinc manifefium et! . fi tres «a: lincæ proportioni:

les fuerint; ut cit prima ad terciam. in :ch trianguium
fuper primum defcriptum ad triangulum fupra fucundam
limile limiliterque dcfcriptum.

Sint enim ne: radia: proportionales A , B , C; 8c T43.
[upar primam,A , a: fecundam B . confirma trianguh XXIV.

. A , a: B , fimilia , fimiliterque defcripra. Dico. ut cit fig. a.
120;: A . prima ad rcâam C , tertizm , ira du triangu-
lum A , ad triangulum B. Nam proportio "a: A,
ad rtâam C , cit , par dcfinitionem la. lib. f. [duo
plicata proportioni: raft: A . par! re&am B. gCum glgfixt.
igitur triangulum A , ad triangulum B , babas: quoque
proportionem duplicata!!! mita: A , ad mît-am B 5 erit
ut na: A . Id teéhm C , ira trimgulum A , ad trin-l

gulum B. .Eodem mode odendes , in cm: triangulum fupra fe- "
cundam ad trimgulum fupra tertiam .fimile fimili ne
defcriptum , ut cit prima linea ad tartina. .Sint enim
proportionalel tu: C , B , A . 8c flips: B’, feeundam,
8c A . tcrtiam. confiituantur triangula fimilia, fimiliterg
que pofixa B, 8c. A. Dico . ut cd. rcâa C, ad "and:

i A , ita elfe trianguium B , ad tiilngulum A. Nam
proportio C. ad A. duplicata et! proportioni: C . ad B. ,
hoc cit . «à: B , ad flétan: A. bCum-igitui- a: fichât-fifi:

’ angulum B , ad triangulum A , habeat proponionem "Id
duplicata!!! "du: B . ad "aux: A . quoniam B," a: A,
fun: lama homologa : Erit ut CI, méta ad «aux: 5,
in triangulum B; ad triangulum A. , 1’.

.--.A.

açc. .-4Q 5 V ’ TPŒORË
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in 3- .

V los oppofiros, quæ tint AC , AD, PH, FI; -

AjoEUCLIDIS GEOMETRIÆ.

-THEOR.i14. iPROPOIS. 20.

Simiiia polygona in fimilia trianguia divi-
-duntur, de numero æqualia , & homologa
mais: Et polygona iduplicatam habent eam
inter fe rarionem , quam latus homologum
ad homologum lattis.

TAB- SInt polygona fimilia ABCDE , FGHIK , ha-
bentia angulos æquales BAE, GFK; Item

angulos B , G , 8c fic deinccps z habcant aurem
latera proportionalia circa angulos æquales;’ut

,quidem AB, ad BC, ira FG, ad GH; 8c ut
BC, ad CD , ira GH , ad HI , &c. Dico pri-
mum , hæc polygona dividi in triangula Emilia,
’uæ fint numero æqualia. Ab angulis. enim

AE , ’GFK, reâæ educanrur ad fingulos angu-

divifaque erunt polygona in triangula numero
æqualia. Quoniam vcro angulus B, æqualis cit
,angulo G , ex hypothcfi , 8c circa ipfos latera

a 6. fixa, proportionalia; aæquiangulaerunr.triangulaABC ,
FGH , habeutia augulos BAC , .GFH , æquales;
Item angulos ACB , F HG , lateribus homologis-

b 4..fixt. oppofitos : bldeoque latera habcbunt circa æ uos
angulos proportionalia, ac ,propterea inter fe 1mi-
Jla erunt. Eadem ratione arum fimilia triangula
AED , F K1, habentia angulos EAD , KFI, 8c

c4. fait. angulos ADE, FIK, æ uales. Deinde c uia et!
ut AC, ad CH , ira F , ad HG, 0b fimilitudi-

’nem triangulorum ABC , FGH; ut autem CB,
lad CD, , ita efl, ex hypothefi , HG, ad HI, 0b

hwofimîlitudinem poly onorum : derit ex æquo ut
ÏAC, ad CD , ita H," ad HI.’ i’Et quoniam an-
”gulus BCD , æqualis ponitur .angulo GHI; cit
: utem 8c ablatus ACB , ofienfus æqualis ablato
i HG; erit 8c reliquus ACD , reli uo PHI, z-

: 6. [un qualis, eQuare triangula ACD , F I, cum ha-
beant
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beanr larera circa æquales angulos ACD , FHI,
proportionalia, æquiangula erunt, ideoque (imi-
lia. Eadomque ratio et! de aliis omnibus trian-
gulis, fi plura fuerinr. .Dico præterea, rriangula hæc elfe homologa
totis polygonis , hoc cit, ira elfe quodliber trian-
gulum in uno polygono ad fuum correfpondcns
rriangulum in altero polygone , ut polygonurn
ad polygonum. Quoniam enim fimilia funt tri-
angula ABC , F GH , erit eorum proportio du-
plicata proportionis homologorum laterum AC,
PH. gAtque eodem argumente proportio trian-
gulorum ACD, F HI, duplicata erit proportionis
eorundcm laterum homologorum AC , F H.
Quare ut triangulum ABC, ad triangulumFGH,
ira erit triangulum ACD, ad triangulum PHI,
cum urraquohæc proportio triangulorum fit du-
plicata ejufdem proportionis lareris AC, ad larus
PH: Neque diffimili rarione concludetur (moque
cire trian ulum ADE , ad rriangulum FIK, ut
ACD, a F HI: Atque ira deinccps, fiplura fue-
rinr triangula. Sunt igitur proportionalia trian-

SIDJ: ê

gula unius polygoni cum rriangulis alterius, ira .
ut rriangula unius finr antecedentia, 8c triangula
alrenus confequenria proportionum. Ut aurem
unum anrecedens ad unum confcquens fira funt flaquait;
omnia antecedentia ad omnia coniequcnria. Igi-
tu: ut quodlibet triangulum unius polygoni ad
fibi refpondens triangulum alterius , ira erit
eorum polygonurn ad totum polygonum ;
îdeqque triangula homologa erunt totîs poly-

gonrs. , ,Dico pofiremo, polygona inter fc proportio-
nem habere duplicatam eius , quam habent latera
homologa, hoc en, fi homologis lateribus, ver-
bi gram, AB , FG , invcniarur rertia linea pro-
portionalis , ira elfe polygonum ABCDE, ad po-

, ’lygonum FGHIK, ut cit prima liniea AB,Aad ’* i A
tertiam invmram: ac proinde, cum proportio
4B, ad illam tertiam , dicatur duplicata propor-
itronis AB ,lad FG , dici quoque pr0pomonîm

Po 71
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polygoni ad polygonum duplicatam proportionis
laterum homolugorum AB, FG. Cum enim fit, .
ut triangulum ABC, ad triangulum FGH, ira
polygonum ABCDE, ad polygonum FGHIK;
Triangulum VCI’O ABC , ad triangulum FGH,

219-IËN3-ghabcat proportionem duplicatam ejus , quam

Il! B.
XXIV.
175- 4-

n;

T48.
XXIV.

fit. 5:

habent latera homologa AB, FG,. hoc cil eau-
dem , quam haber AB , ad illam tcrriam inven-
ram ; habebunt quoque polygona inter fe propor-
tionem duplicatam proportionis eorundcmlaterum
homologorum AB, FG, hoc cit, eaudem, quam
habct AB , ad illam tertiam inventam. [taque
Emilia polygoua in fimilia triangula dividuutur,
&c. Quod demonflrandum efi. ’
r

COROLLARIUM.
l" Bine maniftflum cil , fi fuerint tres «à: proportio-
.nales, ut en prima ad rerriam, ira am- polygonum fupcr
Frimam dtlèriptum , ad polygonum fuper fècundam finali-
e fimiliterqu: «lefcriplum : Vel ira elfe polygonum fuprr

fecundam defcriptum ad polygonum friper reniant fimile
Jimiliterque defcriprum; uti fi A , B , a: C , (in: ms
.proportionalel , arque fuper A , a: B , dalicribanrur duo
polygona fimllia, uti funr quadrata A, 8c B. erit A. ad
C. ut quadratum lùper A, ad quadratum fuper B.

Hoc non aiiIcr demo:flmbitur ex hoc theorrmate,
quam oflenfum luit corullarium præcudantis theorcmatis
ex fun rheorematc. Ut perfpicuum et! in hac fi-
guru.

’.THIEOR. 15..PR0Pos. 21.

Quæ eidem reêtilineo font fimilia , 8L
Î ’ inter fe fun: fimilia.

gSInt reâilinea ABC, DEF, reâilineo GHI.
i fimilia- Dico, 8c ipfa inter fe effe fimilia.
.Cum enim propret fimilitudinem, anguli maili-
lnei ABC , æquales tint angulisw reétilinei GIHI;

a i ’ ’ rem
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Item eadcm de caufa anguli reâilinei DEF, æ- l
quales angulis ejufdem reâilinei GHI; aerunt a 1:1".
anguli reétilinei ABC , æquales angulis reâilinei i ’
DEF. Rurfus cum 0b eaudem fimilitudinem,
latera rectilineiABC, proportionalia fint lateribus
redilinei ’GHI, ca videlicet iis , quæ circum æ-
quales fun: angulos: Item candem 0b caufam,
larcra rectilineî DEF , proportionalia lateribus
ejuidem rec’tilinei GHI ; berunt uogue larera banquât;-
rectilinei ABC, lateribus reâilinei Eh, propor- i. " i
tionalia , ca nimirum iîs, quæ angulos ambiunt
æqualcs. Atque adeo par definitionem primam
hujus, Emilia cxiflent reâilinea ABC, DEF.

un: igitur eidem rcâilineo funt fimilia , 8c inter
f: funt fimilia. Quod erat oficndendum.

ITHEORIaPROPoazaiw,
Si quatuor reétæ lincæ pr0portionales fue-

rint: El: ab eis reEtilinea fimilia fimiliter ne
defcripta , proportionalia erunt. Et fi à tee is
lineis fimiiia iimiiiterque defcripta rectilinea ,
proportionaiia fuerint: ipfæ etiam même li-
n’eæ proportionales erunt.

51m primum quatuor reflet AB, CD, EF, T43;
GH, proportionales, ut quidem AB, ad CD, XXIV.

ira EF , ad CH; Conflituanturque fuper AB, 51- 60
CD, duo quæeunqzre rectilinea fimilia limiliterque
defcripta ABI, CDK; Item Iuper E17, GH, alia
duo quæcuzrquc rectilinea fimilia fitnilitcrque de-
fcripra, EFML, GHON. Dico 8c hæc redilinea
elfe proportionalia , ut quidem ABI , ad CDK,
ira EM, ad GO. aInveniatur enim métis AB, "LIEN
CD , renia proportionalis P; 8c mais EF, GH,
terri; proportion-am la exitcue ex æquo, ut bu’f’m’Ë
AB, ad P , ira EF, ad Q: rautem AB, ad
P, ita cit reâilineum A81, ad reâilineum CDK,
fimile fimiliterque-dcfcriptum, ex coroll. propof.

i 30.
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’20. hujus lib. val fi fuerint triangula, et coron.
propof. 19. Et cadem ratione, ut EF , ad Q,’

"qui"; ira rcâiliueum EM, ad rcCtilineum GO. oIgitur
l ut ABl,,ad CDK, ira erit EM, ad GO. Quod

dt propofitum. .Dcindc fint ABI, CDK, EM, GO, rcéiilinea
proportionalia. Dico quatuor rcâas AB, CI),
E15, GH, eflc quoque proportionalcs, ut quidem-

’a.nfià:t.A15, ad CD , in EF, ad GH. dlnveniatur
enim tribus rcâis AB, CD, EF, quarta propor-
tionalîs R8 , fuper quam defcribatur reâilincum
RSVT , fimilc rcétilinco EM , fimilitcrquc poli-

",fixt, mm; e& 0b id reâilinco GO. Quoniam igitur
cit , ut AB , ad CD, ira EF, ad R3; erit quo-
que ut jam CR oflenfum , ut ABI , ad CUK,
in , ad RV. Ut autem ABI , ad CDK,

fatigant. ita quoque ponitur EM , ad GO. flgitur erit
gym. ut EM, ad KV , ira EM, ad GO; gAtque id-

circo æqualia crunt RV, GO. Quæ cum fint
Emilia fimilitcrque pofita, confificnt neceflario,
ut mUX oflandcmus fuper radas R3 , GH, æ-

111W. unies. bQuare erit ut E17 , ad RS, ira EF, ad
, H. Ponitur autcm’ EF, ad R3, ut AB, ad
influx. CD. ilgitur erit quoque ut AB , ad CD, ira

EF, ad CH. Quamobrem fi quatuor même li-
ncæ proportionales fuerint, &c. Quod erat de-
moultrandum.

LEMMA.
ond amerri aqualia reflilineajimilirzfimiliterqye

defcripta , quqlia [mit GO , KV , confiflam
firper Mia: aquale: , in; oflendetur. Si enim inar-
quale: fifi?! GH, R8; fit. GH, major. Cam
igitur , ab fimilitudzrzem reflilineorum, fit ut G H,
ad HO , in R8 , ad 5V , ponamr amer» GH ,
major quam R5 , erit quoque HO , major quam
SV , a" pro toma reflilineum GO, naja: reflilineo
KV , mm oc imm ipfim; fifi: oonflitm’; quad ebfl

a 4
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abfurdum , m fit contraïlyfo’thefm. No» tr a)
inæquale: fiant refit: 6H , R5. . Quoi eflpropoKz-ï-î

un». , .filtrer. Sim’ duo refit’linea ABC , DEF-,4». 1;;me
qualia , 0’ [initia fimiliterque. pofita. Dico luterai 1,3, 71’ J

[Minutage , :cujufmodi finit refit A8 , DE , egfle
aqualia; Si enim non credanmr napalm, fit 218;,
majus, quarra-DE, inveniamrquerefiiszi B, DE,
tertio propartiomli: G. filonien: ergo op, ut ,
ad DE, ito DE ,. ad G. Efl une»; AB,. major;
quam DE. Eric quoqzre DE , major , quam G,
ac propterea malta major AB, quam G. Ut un
JE , ad G , ita fi reflilimum ABC, ad militâ-
rleum DEF , 1m corail. Propof: 19. 71cl zo. hujus
lib. Igitur cum A]? , major fit , que»: G ,, m2
quam reflilmeum ABC , majus reflilineo DEF.
711M a]? abfurdum , cum pofimm fit æquale.. Non
ergo major efl 4B , rafla quam rafla DE. Sed
flaque minor erit émient rationna; quia 0* reflilinem
118C, minus oflenderctutr reflziz’neo DEF , quad
3;? tantra lapothofin. Quare aqualexfimt refiaAB’,

E. lTHEOR. 17. PROPOS. oufm:
Æquiangula ’parallelogramma inter fe rac

tiônem habent eam , quæ ex later1bus,.com-. ,

13011111113 i u .
81m parallelogramma æquinngula AC,’CF’. ha- - r43;

bentia angulos BCD, ECG , æquales. Dico XXIV. ’
proportionem eorum cm: compofitam ex duaÙusfig. 8,

proportionîbus, quas habent duo latera .uniuy Cir-
ca anguluml æqualem , ad duo latera alterius cir-
ca angu-Iumr æqualem, ita’ut antecadcntia propor-
tionum fin: in une Pafallclogrammo, 8c confè-

queng
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r quenria in alterc’; hoc en: , proporrioncm AC,

parallelogrammi ad parallelogrammum CF, com-
ofiram cire ex ptoportiombus rafla: BC, ad
G , reâam, a: reâæ DC, ad teâam CE ; Vel

etiam ex proportionibus refis: BC , ad reétam
i . CE, 8c reétæ DG , ad rcétam CG. Id cit, (î

a fumantur rrcs lincæ I , K, L ira ut I, ad K,
fit, ficur BC, larus ad latus CG, 8; K, ad L,
ut larus DC, ad latus CE; ira elfe parallelo-
grammum AC, ad parallelogrammum CF, ut
cit mêla I, ad reâam L:’ ac proinde cum ex
defin. 5. hujus lib. proportio I , ad L, componi
dicarur ex proportionibus I, ad K, 8c K, ad
L; proportioncm quoËm parallelogrammi AC ,
ad parallclogrammum , E , dici compofitam cire
ex eifdem proportionibus; hoc efr, ex proportio-
nîbus BC, ad CG , 8e DC, ad CE. Conjun-
ganrur enim Earallelogramma ad angulos æqua-

* les , ira ut BL, CG, cfiîcianr unam lineam re-
âam: Quo pofiro, deum anguli BCD, ECG,
finr æquales, erunr 8c DC, CE, una méta linea,
ur ad propofi 15. lib. I. ex Proclo demouflravi-
mus. Producanrur deinde AD , FG , donec
convenianr in H; Sumpta ne rcâa I , quacun-

"afin. que , ainveniatur tribus B , CG , 8c I, quarra
proporrinnalis K: Item tribus DC, CE, 8c K,
quarta proportionalis L. Quoniam igitur eû ,

b 1.12m. [ont BC , ad CG , ira AC , adlCH. Ut autcm
c i1.guinîo BC, ad CG, ira Mira cit I , ad K , petit quo-

que ut AC , ad H , ira I, ad K. Eodem uc
argumente oitendcs elfe, ut HC, ad CF, ira

a hjèxt. ad L. Nain ut DC , ad CE , dira cit HC , ad
Cum ergo pofita fit K, ad L, ut DC, ad

CE, erit quoque HC, ad CF , ut K, ad L:
cnmt; tEX æ uo îgitur erit, ut AC, ad CF , ira I, ad

’ . . L. Se proportio I , ad L , pet 5’. defin. hujus
lib. componirur ex proportionibus BC, ad CG;

,8: DC Lad CE. Ex his eifdem ergo proportio-
nibus componctnr quoque prOportio Earallelo-

bâtammi AC, ad parallelogrammum F. Ea-
.L emque rarione oitcndemus, picporrîonem AC,

ad
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ad CF, componi ex proportionibus BC, ad CE,
8c DC, ad CG ,. dummodo parallelogtamma ira
conjunganrhr ad angulos æquales, ur BC, CG,
eflicianr unam reé’cam lineam , 8re: Æquiangula
iraque parallclogramma inter fe rationem habem,
&c, Quod erar oflendendum.

THEOR1&PROPOSM.ùw
In omni parallclogrammo, quæ circa dia-

metrum flint, parallelogramma & ton, &
inter fe fun: 1111111121.

ESro parallclogrammum ABCD, in quo’ducaa 7’43;
rut dizrrmrer AC , 8c pet uodliber ejus XXIV.

punérum I , ducanrur duæ rafla: F, GH, pa- fib 9-,
rallelae lareribus paralldogrammi. Dico paralllelo- -
gramma EG, PH, eirca diamerrum, fimih’a en?»
8c rori paralle;ogrammo 8c inter fefe. Quod

v enim æquiaugula fint totî , facile oflenderur.
’Nam angulus GAE, idem efi, qui angulusBADï;
a8: angulus cxrernus AEl, æqualis inrernoADCv; "9’P’ËÉ
8c angulus AGI , extemus interne ABC, 8c an:
gulus EIG, externus interna BFI; 8c hic ex.
tel-nus interno BCD. Quare æquiangulum en:
EC, parallelogrammum parallelogrammo BD:
Et eadem ’rarione eidem BD , æquiangulum erit
FH. Quod autem latera circa æquales angulos

. habeant proportionalia lateribus rotins ,. hoc mo-
do demonilrabimus. Cum’ r’riangulum AGI ,
æ uiangulum fit rrimgulo ABC , 8c triangulum
A I, triangqu ADC , ut perfpicuum en ex 29.
propof- lib. 1. Vel etiam ex coron. propof. 4.
’hujus lib. écrit ut AB, ad BC, iraAG, ad G1, b 4.15"?
barque ira’ latcra circa æqualcs angulos B, 8: G,
proporr-ionalia funr. Rurfus :erir, ut BC, ad 64.!"!!-
CA, ira Gll, ad lA; Item ut CA, ad CD, ira
’lA, ad IE- - d-Ex æquo igirur , uthC, ad CD, azurant;
ira efi G1, ad 1E , ac propterea 8: larera circai
æquales angines, BCD , GlE, proportionalia

R cxiflunr.
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3:8 EUCLIDIS GEOMETKIÆ.
cxiflunt. Non aliter demonfirabuntur latcra cirez
reliquos angulos æqualcs cire proportionalia.
Quare pet definitioncm primam hujus, fimile
erit parallelogrammum EG , toti parallclogram-
me BD. Eadem artc ofiendcs parallelogrammum
FH , fimile cire eidem parallclogrammo BD;
nuque adco 8c îpfii inter fc fimilia erunt- In
omni ergo paralleiogrammo , quæ circa diame-
trum funt, 8:c. Quod cm: oficndcndum.

PROBL. 7. PROPOS. 25.
Dato reâilineo fimilc fimilitcrquei pofi-. t i

mm ,. & alteri dato æquale idem confin- .

tuere. îOSInt data duo reâilinca,A , 8c B; fitquc cop-
fiituendum aliud reé’cilincumi, quad fimilc

quidem fit ipfi A, .æquale vcro îpli B. Super
LD, unum latus reâiliuci, cui fimile debetcon-

a 44,. ce! (kiwi, a confiituaturparallelogrammumCE, in que».
.452 primi

.b Igjêxt.

c 18.jèxt.

d. i. fait.

vis augulu, æquale reflilineo A; Et fupcrreétam
- E, in angulo EDG, qui æqualis (in angulo

. C F ,parallelogrammum DH, æqualc ipfi B, truque
(am CDG, quamFEH, lineaunareâa, ut damon-
firatum cit propof. 4;. lib. 1. b Inveniatur Jam
inter mêlas CD,iDG, media proportionalis 1K,
imper quam conflituatur redîilineum L ,.fi4mile
.ipfi A, fimiiîterquc pofitum. Dico L, æqualc»
pire 31cm rcéîilinw’B. Cum enim fiat Propor-
tionnlcs trcs reéÏæÇD , 1K, DG; erit par c0-
roll..propof. x9. Vel 2.0. hujus lib. ut CD, prii
ma ad DG , tcrtiam , ira A , reâilîneum fuper
primam CD , ad reâilineum L , fuper 1K , fe-
cundam fimile fimilâtcrquc defcriptum: dUt au- .
tcm’CD, ad DG, ira cit parallelogrammumCE,
ad parnllalogrammum DH, ejufdem altitudîms.

*eu.qum..1 Igïtur.erit ut. CE , ad DH,,îta A, 3d L-
f 7. quint. fUt autemCE, ad DH , ita citA, adB: moflerez

îquod parallelogrammum CE, reëtîlineo A9 811

4 l   i para -
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L-IBER SEXTUS. 2:9
parallelogrammumDH, reâilineo B, conflxuflum
e&"æqualc. gQuare erit ut A, ad B, ira A, 11:,gipft:
ad L; hproptereaque æqualia arum rcâilinea B, 941m.
8c L : 1ER amen] 8c L , fimile- îpfi A, fimiliter- l
que pofitum pcr conflruéiionem. Date igitur
re&ilineo fimile fimilitcrque pofitum, 8: alteri
dam æquale idem ’conftituinius. Quod flat fa-

ciendum. , vs
THEOR. :9. PROPOS. 26. niât

a

Si à arallelogrammo parallelogrammùm
ablatum 1: , 8l fimile toti , 8: fimiliter po-
fiturq , communem cum eo habens angu-
lum; hoc circum candcm cum toto diame-

trum confiftit. - z .
EX parallelogrammo BD, abfciffum fit paraile- 7433

. logrammum EG , fimile ci fimîliterque po- x 7’
fitum , habens cum ipfo angulum communemfil’ ’z
EAG. Dico EG , confiilcre circa diametrum to-
tius BD. Ducamur enim raflas AF, CE, quæ
fi fucriut una linea rcâa, perfpicuum dt , cum
AF , fit diamcter ipfius EG , 8c AC , diametet
ipfius BD , parallcmgrammum EG, confiflere
circa diamctrum AFC, totius .parallelogrammi.
Quod fi AF, CF , non dicantur efiîcere lineam
reâam , ducatur totius parallclogrammi diameter
AC, fecans latus EF, in H, punâo, pet quod
ipfi FG, parallela agatur H1. Quoniam igitur
parallelogramma BD , E], fun: circa eandem
diametrum AHC; aipfa erunt fimilia fimiliterque :34Zfiml
pofita. .b Quare erit. ut BA ad AD , ita EA, b x. de];ad AI. Sed ut BA ,’ad AD, ira quoque cit jean.
EA, ad AG , uod parallelogramma BD, EG,
ponantur etiam milia, fimiliterque polira. chi- c inquinfl
tu: erit ut EA, ad AI , itahEA, ad AG, dAc «19.101!!!

. propterca æqualcs erunt reétæ, AI, &AG, pars,
’ 6c mum: quad cit abfurdum,

R a Quod
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2.60 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
Quod. fi dicatur mâta AHC, focal-e alterum

latus FG. Tune duéta HI , parallcla î fi EF,
cerunt rurfus fimilia nrailciogrammn B , IG,
fimiliterquc pofita. f une cri: ut DA, ad AH,
in GA, ad AI: Sed ut DA , ad AB, it’a quo-
que cil GA, ad AE, 0b fiiiiûitudincm parnilclo-
grammorum BD , EG. glgçitur erit ut GA, ad
AI, ira GA , ad Ali , hidcoquc æqualcs enim
reétæ AI, AE, pars 8c totum: uod en abrut-
dum. Conflituuut ergo rcciæ A i, FC,unam

V rcâam lineam; hoc cfl , duda diametcr AC,
tranfit pet punâum F; 8c duâa diamctcr AF,
caque produâa cadit in punâum C. [taque fi à
parallelogrammo parallclogrzunmum ablatum fit ,

- 8:c. Quod erat dcmonflrandum.

sni-

TA B.
XXV.
fis. I:-

FTHEOR. 20. PROPOS. 27,
Omnium parallelogrammorum fecundum

èandcm rcâam lineam applicatorum, defi-
cientiumque figuris parallclogramnüs fimili-
bus fimiliterque poficis ci , quod à dimidia
defcribitur; maximum , id cit , quod ad
,dimidiam applicatur , pal-allelcgrammum fi-
mile exificns defcéhii.

Etur rafla AB , divifa b’fariam in C , fuPCr-
que ejus dimidiam 13C , confiituatur quod-

Cunqueparallclogrammum CDEB , cujus diame-
ter BD. Si igitur cmnpicarur totum parallelo-
grammum ABEH , erit pnrziliciogrnmmum AD ,
fupvr dimidiam AC , .coniïücns , applicatum fe-
cundum A13 , deficiens parallviogrammo CE, 8c
cxiiteus fimilc defcâuî GE.. Dico parallelogram-
.mum AD, ad dimidiam AC , npplicatum idefi-
cicnfquc vpamllelngrammo CE , maximum Cire
omnium, quæ facundum AB , ïcétam appldicmï
tut , deficiuntquc parallelogrammis fimilibus fi-
militèrque poiitis ipfi CE. Sûmpto enim panât)
G, utcunquc in diamerrç BD, 8c dudis perg,

- ..’ - i- r 1:
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reâis FGI , KG , quæ finrparallelæ rçâis AB,
BE ; erit parallelograminum PIC, fççundom re-,
&am AB, applicatum,’deficiens parallçlogrammo
Kl, aquod ipfi CE , limiic cit , fimîlitçgque. po- gaffoit;
fitum, cum’fit circa candem cum CE, diame- , * o ’
uum. bQuoniam veto compleme’nta CG , GE., 124.3..prm!
æquaiia funt; fi addatur commune K1 , enim; ’ i

- quoque æqualia CI, KE: cEfl autan CI, æ na: cgdprfmf
le ipii CF, propter bafcs.æqualcs AC, CB. giâ
tut 8c, CF , KE, æqùalîa enim; addit’aqùe coma
muni ’CG, æqualia crunt paralleiogrammumAG,
8c gnomon LM. Quare cum ,CE , màius’ fic
gnomone LM , (continu-t enim CE, præçer gno-
monem, paraileiogrammum adhuc 0G,) verit .
quoque AI). ,Udæqualc exiflcns ipflî CE , propter dgspfimt
haïes æqualcs AC , CB, mams miam pataude-g
grammum AG , eodem parailelogçàmmo DG. »
Eodemque modo oftcndcçu’r AD, majus tif; om-
nibus parailelogrammis, quæ in: feçuindùm r67
&am AB , ’ applicantur, ut puné’fumiG, fit me:
punâa B , 8: D , hoc cit, quæ oécupanç majo;
rem lineam fcmiiïc AC, iha’bentque ini110remaltî7
tudinem, quam AD , dummodo dcfcâus fimilès

fint ipfi CE. V,Alicer demonflzrabitur AD, majus cire paralle- -. :
logrammo AG,. hoc modo. aParalleIogçamma c36.primî
FD , Dl , funt æqualia, mm bafes’ HD , DE,
tînt æquales z Eit autem D1 , maius quam CE,
hoc en , quam complementum CG, (fqupd ipfi f4;,1)rim1
GE. , æquale eft,) parallelogrammo DG, Igîtur
fic FD, majus erit, quam CG , parallelogrammo
eodem DG. Atque idcîrco addito communîCF,
majus erit AD , quam AG , parallclogràmmum

eodem DG. I l i . VQuodfi punâtum G, fumatur in diametro 7,13;
BD , rodufia extra parallelogrammum CE. XXV.
Tune uâa pet G , mâta HM, quæ fit paraliel’a fig, y,
ipfi, AB , occurnatquç métis AK, BE, protraâis *
in H, 8c M. Item .duë’ta GF, parallelafipfi AH; ’
erit paraileloî’ammum AG , applicatum fecun-
dum refiam AB, dcficiens parallelogrammo FM,
"’ ’ ’R3 C ’ ’g’quod
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infimgquod ipfi CE , en fimîle fîmiliterque pofitum,

Imam"i

cum fit circa andain diametrum cum CE. Dico
adnuc majus cire AD , ipfo AG. Protraâz
eulm CD;ad L, erunt æqual es reâtæ HL, LM, b cum

i;6.primi æquaies fiat æqualibus AC , CB, ; i ideoquc
unau! æqualia parallelogramma HD , DM. ÆCum igi-

tut DM , fit æ ualc complcmentotDF; erit 8C
HD, æ uale ip DF. En autem HD, majus
quam H , parallelogrammo 1L. Quare 8c DF,
majus erit quam HI , eodem paralielogna’mmo
IL. Ac propterea communi addito AI , majus
erit AD, quam AG, e0dem parallelogrammo
IL. Iifdem argumentis concludcs AD , majus

i cire gnocun ne parallelogrammo ita applicato
n

haï);

11.8.
XXV.

il. 6:

fecu nm re am AB, ut punâum G , fit ultra
D, in diamctro BD, produâa; hoc cit, quod
occupat minorem lineam (emmi: AC , habetque
majorem altitudincm , quam AD: dummodo de-
feétus fimiiis exiflat paraliclogrammo CE. Ita-
que omnium paralielogrammorum Ècundum
tandem reâam lineam applicatorum, &c. Quod
erat demonfirandum.

PROBL8.PROPO&2&
Ad datam lineam reâam , dato reëtilineo

æquaie parailelogrammum applicare deficicns
figura parallelogramma , quæ fimilis fit al-
teri parailelogrammo date. Oportct autcm
datum reEtilineum , .cuj æquale applicandum
eflz, non majus efiè eo’, quad ad dimidiam
applicacur , cum fimiles fuerinc defeétus , &
ejus , quod ad dimidiam applicatur , & e-
jus , cui fimile deeflè debct.

AD datam reâam lineam AB, data reâih’nco
C, applicandum fit paralielogrammum æqua-

le, deficiens parallelogrammo uod fit fimilc
7’ date. altcri parallelogrammo D. cita AB, bifa-

riam
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riam in E, fuper medietatcm EB, adefcribatur "afin.
parallelogrammum EFGB , fimile ipfi D, fimili-
terque pofitum; 8: compleatur totum parallelo-
grammum AHGB. Si igiiur AF , æquale cri
ipfi C; cum fit appliCatum ad AB, deficiens
parallelogrammo EG, fimile ipfi D, faâum erit,
ëuod jubetur. .Si autcm AF , majus cit quam

. (Nequc enim minus clic dcbct. Nam cum
pet propof. præccdcntem , ipfum fit omnium ap-

lplicutorum maximum, dummodo defeétus fint
fimiles, non pofîet applicari ullum ad AB,, quod
effet ipfi C, æqualc, l’cd omnia cirent minora.
Propterea adjunxit Euclidcs ; Oportet autem da-
ltum reéti ineum, &c.) erit quoque fibi æquale
EG ma s 3mm C. Sir igitur majus reâilineo
I. ( ua veto ratione exccfl’us duorum reâilinco-
mm fit inquîrendus , docuimus ad propof. 4;. -
lib. r.) b 8c confiituatur parallelogrammum biffin. -
KLMN , fimile quidem fimiliterque pofitum ipfi
D, feu ipfi EG , æquale vero excefïui invento
I; ut fit EG , æquale reâilineo C, 8c parallelo-
grammo KM, fimul; 8c 0b id majus quamKM. I
Cum i itu; ob fimilitudincm fit ut EF, ad FG,
ita N ,. ad KL ; erunt uoque latera EF, FG,
majora lateribus NK , K4. Si enim his illa fo-

irent æqualia , vol minora , effet etiam EG, æ-
quale ipfi NL, vel minus , ut coniiat. Quare
abfcifiis mais F0, FQ, qua: tint æquales ipfis,
KN, KL, 8c complcto parallelogrammo F P0,
erit hoc ipfi LN, æquale, 8c eidem fimile mili-
terque pofitum, & proptcrea ipfi EG: catquec36.fixt.
adeo circa eandcm dianlctrum cum EG , con-
fiitet, quæ fit BF, produéiis jam reâtis QP, OP,
erit .paralleiogrammum AP , ad rcâam AB, ap-
pliçatum dcficiens, parallelogrammo PB , dquod dzçfm
fimîle dt îpfil E6, fimilitcrque pofitum, 8c prop-
terea ipfi D. Dico igitur AP, æquale efle ipfi
C, reâilîneo. eNam cum PG , æquale fi: com- e43.)fimi

lemento PE ; fi addatur commune PB, erit 8c
Q, æquale ipfi ER, hoc et]: , îpfi,ES, f uod gyrin.

æquale cit ipfi ER , propter baies æquales A

R 4
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EB. Quare fi æquaiibuS’AO , BQ, commune
addatur EP, erit AP, æquale gnomoni TV. Sed
gnomon TV , æqualis CR rcâilineo C, (Nam
cum EG , parailelogrammum æqualc fit ipfi C,
una cum LN , fi auferantur æqualia Q0, LN,
remanebit gnomon TV, iplî C, æquaiis.) Igitur
6C A? , eidém C , æqualc erit. Ad reâam ergo
AB , applicatum cit paraliclogrammum AP, de-
ficiens parailelogrammo PB, quod lîmile’cit date
parallelogrammo D, 8c æquale exiilcns rcâilineo
date C. Quod faciendum erat.

’xxviîj; PROBL. 9.PROPOS. 29.
Q

Ad datam reëtam lineam , dato.rc&ilineo
æquale parallelogrammum applicarc , exce-

, dens figura parallelogramma , quæ fimlhs -
fit paralielogrammo alceri dam.

1,3; AD datam reâam lineam AB, date reâilîneo
XXV. C , applicandum fit Parallelogrammum ae-
12.1. finale, exccdens parallelogrammo , uod fimllc

t date alteri parallelogrammo D. Vivifa AB,
ll8.féxt. bifariam in E ;,a fuper dimidiam EB, conflruat-ulr

paralielogrammum EFGB , ifimiie ipfi D, fimiix-
b min. terque poiîchm. bDeinde reé’cilinco C , 8c paral-

lelogrammo EG , conitituatur quadratum H, æ-
c 1;.fixt. quale; t cuiquidem fiatparailelogrammum IKLM .

æquale, fimile vero ipfi EG ,*fimilitcrque poti-
tum; eritque propterca IKLM, majus, quam
EFGB , quandoquidem æ unie cit quadrato H,
quad ’conftrucitumicii: te ilineo C, una cum
parallelogrammo EG, æquaie. Cum igitur 0b
fimilitudinem MK, EG, fit ut MI», ad 1K, in
EF , ad’FG , erunt quoque latera MI, 1K, late-
ribus EF, FG, majora. Si enim illa bis forent
æquaiia, vel minora, elfe: quoque MK, vel æ-
quaic ipfi EG, vel minus , u’t perfpicuum cit.
Produéiis imur FE, FG . ut refis: F0, FN,
squales-fmt’rcé’cisiIMr, IK , 8c-comp1eto paral-

’ * a lelo.
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lelogrammo ON ;, en: hoc fimile fimiliterque p02
fitum ipfi EG , cum fit æquale ipfi MK, de fi-, r
mile, fi-miiiterque pofitum. dQuare ON, EG, 416,]?er
circa eandem diametrum confiitent, .uæ fit F P.
Productis jam AB, GB, ad Q, R; P0, do-
nec cum AS, ipfi F0, parallela conveniat in S,
erit parallelogrammum AF, applicarum ad re-
âam AB, excedens parallclogrammo QR, e uod u4.fm.j
fimile efl: ipfi EG, ac propterea ipfi D. ico
igitur AP, æquale elfe reâilineo C. fNam cum harki
A0, ER , (in: æqualia, 28C ER , æ uaie com- mus-M
plemento BN, erit 8c A0, ipfi B , æqualc.
Addito ergo communi OQ, fie: A? , æquale
gnomoni EPG. Atqui gnomon EPG, æqualis
cit reâilineo C. (Nam cum MK, hoc en, ON,
æquale fit reâilîneo C , una cum EG, fi aufc-
rarur commune EG , remanebunt æqualia gno-
mon EPG , 8: reâilineum C.) Igirur 8c AP, æ-
quaie erit reéïiJ-ineo C. Ad datam ’ergo reâam
A13 , data. reciilineo C , æquale parallelogram-
mum applicatum cit AP , excedens parallelo-
grammo RQ, quod fimiie cit alrcri dam D.

. Quod faciendum crat.

PROBL. Io.PROPOS. 30. and
,Propofitam re&am lineam terminatam

extrema , ac media ratione feeare.
It reâa AB , fècanda extrema ac media ration TAI-
ne. Defcripto fuper eam quadrato ABCD;XXVo,

. aad latus DA , applicetur reflangulum DF , æ- fig- 3-
3:12:16: quadrato AC, 8c cxcedensparalleiogrammo "fifi";

F, fimile îpfi quadrato, ira ut fit AF, quoque
iguadratum, cum ,qnadrato -folum undratum fit
.Imîle- Secs: autem refila EF, r m AB, in
’H. Dico AB, in iH, radium elfe .cxttflma ac . .
-media ratione. cum enim æqualia fint DF, ,
,AC, fi damant-commune AE, remanebunr 3°,- I
iqualia GH , HG , .quæicum habeant .angul05«a:- J
quales 435F ,’ 311E, liâWtQICËQn, mua: laser: b m1555

y errez z
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circa ilios reciproca , hoc cit, erit ut EH, hoc
cit, ut AB, ipfi EH, æqualis, ad HF , hoc cil,
ad AH , ipii HF , æqualem , ut AH , ad H8.
Quare cum fit, ut ton AB, ad fegmentum AH,
ira fegmenrum AH, ad fegmentum HB, feâa
ci! AB, exrrema ac media ratione, per dcfinitio-
nem tertiam hUJUS. Propofitam ergo reâam li-

n. neam terminatam, &c. Quod erat faciendum.
’ Aiitcr quoque oitendemus AB, elfe feâam in

H, extrema ac media razione. Cum tres lincæ
dentur A8 , AH , HB, fitque reâangulum HC,
comprehcnfum fub prima AB, 8: terris HB, æ-

llT-fmo quale quadmro mediæ AH ; cerunt ipfæ propor-
tionales: ut AB , quidem prima ad AH, fecun-
dam , ira AH, fecunda ad HB, tertiam. Quare
par dcfinitioncm ferla cit AB, in H, extrema.
ac media ratione.

a n.fic. Aliier torum problema conficiemus. dDivida-
148. tu: AB, iniC , ira ut reétangulum fub rota AB,

XXV. 8e fegmento CB, æ uale fit quadrato alterius
fg. 9. fegmenti AC. Dico B , in C, elfe &âam ex-
e.7.[m. trema. ac media rations. eErunt enim rurfus,

ut prius , tres. lincæ AB, AC, CB, continue
proportionnies. Conitat ergo propofiturn. ’

THEOR. 21. PROPOS. 3x.
In reEtangulis triangulist, figura quævis à

. .W T latere reâum anguium fubtendente defcripta,
A , æqualis cf: figuris , .quæ priori illi fimiles ,
.13 ’ . 8c fimiliter poficæ à iaœribus reéium angu-

lum continenribus defcribuntur. ,

143. TRiangulum reâangulum fit-ABC, habens an-
xxV. gulum BAC , re&um; defcribarurque fuper
fig. le. ’BC , quæcunque figura reâiiineà BCDE, acuî
a i8.fixr;’fimiles fimiliter ne pofitæ fuper AB, AC, con-

’ ’ ’flituantur ABF , ACIH. Dico figuram BD,
, fi , æqualem cire. duabus figuris AF, AI. Demiifa
9.»? - enim ex A, ad BC, perpendiculariAK , erit p5

1 a . . coro .
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coroll. pro cf. 8. hujus lib. ut BC , ad CA, in
CA , ad K. Quare ut BC, ad CK, primati-
nea ad terriam, ira figuraBD, friper primam, ad
figuram CH, fuper fccundam fimilem iimiliter-
que pofitam , pet coroll. propof. 19. vel 2.0. hu-
jus lib. 8r convertendo. ut CK, ad BC, ira figu- 4 a
ra CH , ad figuram BD. Non fecus oltcndetur, . . - .
cire quoque ut BK , ad BC, ira figuram BG,
ad figuram BD ; cum tres lincæ BC, 13A, BK,
fint quoque proportionales, &c. Quoniam i itur .
et! ut OK , prima quantitas ad BC, fecun am,»w .’ 41
aira CH, tertia ad BD , uartam ; Item ut 3K,

uinta quantitas ad B , feeundam, ira BG,
exra ad BD , quartam; berit ut prima CK,.cum hantant."

quints BK , ad BC, lecundam , ira renia CH, v
enm fexta BG , ad BD , quartam: Sunt autan -
prima CK, 8c quinta BK , fimul æquales feeun- , l
dæ BC. lgitur renia CH, de fexra BG, fimul
æqualcs quoque etunt quartæ BD. Quod cit
cit propofirum.’

*A1iter. cCum rriangulo ABC , iimile fit rrî- c 8. fiat;
angulum KAC , fintque homologa latera ipfo-
rum, BC , CA; (Nam eir ut BC, ad CA, in
triangule ABC , ira CA , ad CK , in triangule
KAL,) dhabebît triangulum KAC , ad triangu- d 59.15,4;
lum ABC, duplicatam proportionem ejus, uam p
habet CA, ad BC, ehaber aurem 8c figura H, e :9. ml
ad figuram BD , ëroportionem duplicatam pro- ac. fart.
tionis CA , ad B . f uare erit ut triangulum fil-flint.
KAC, ad rrian lum A C , ira figura CH, ad
figuramBD. Ea cm ratione oitendetur elfe, ut trian-
ulumKBA, adABC: ira figuramBG, ad figuram
D. Quoniam ergo rurfus cit , ut KAC, prima

quantiras ad ABC , fecnndam , ira CH ,lterria. ’-
ad BD, quartam; Item ut KBA, quinto, adABC, -

. fecundam iraBG fexra ad BD ,quarram’ g l’t C:
,& prima kAC, dompofita and quinra I’CBA. anal
.ad fëcundam ABC , ut compofira tertia CH, ,
cum fexta BG, lad quarram BD A Sunt autem

iKAC , KBA , prima.& quinta fimul, æquales
,fecundæ Igitur CH ,, BG, renia 8: (du 1 .1n

fimul,
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fimuI,’ æquales quoque «un: quarta: BD. Quod

dt propofitum. . ’,Aliter. Ut quadratum . reâæ AC , prima
quantitas , ad quadratum reétæ BC, fecundam
quantitatem, in «Il figura CH, tertia quantitas,

h l9,04m figuram BD , Puma! quantitatem; bcum
3,. fin, attaque proportio u duphcata proportiouîs AC,

ad BC. Similiter erit ut quadratum reâæ AB,
, uinta quantitas, ad quadratum rcûæ BC, fecun-

am quantitatcm, ita figura BG, [un quantitas,
îÂWgrad figuram BD , quartam quantitatem. iQuo-

.cîrca erit , ut prima quantitas cum quints, aimi-
"rum quadratum même AC , cum quadrato reâæ
"AB , ad feeundam, hoc cit, ad quadratum refis:
,BC , ira tertia quantitas cum fexta , nîmîrum 54
figura CH, cum figura BG, ad quartam, vîdcliœt

turbin figuram BD: kSunz autem quadrata reâarum
AC, AB, fimul æqualia quadrato reâæ BC.
Igitur 8c figuras CH , BG, figura: BD, æquales
erunt. Quod cil propofitum. In rectangulis igî-
au triangulis ,’ figura quævis &c. Quod" erat

.püendcndum. , -
,ug-VÏT.HEOR. 22., PROPOS. 32.

P Si duo triangula , quæ duo lutera duobus
’ ’lateribus proportioualia habeant ,v fecundum
’Vunum angulum compofipa Îfueript , ira ut
.homologa eorum latcra (in: etiam parallela:
mum reliqua illomm triangulorum lacera in
reflua lineam collocata reperientur.

148.-; Abcant trîangula ABC , DCE , latera DAB,
12V. g AC, laœr’rbus DC, DE, ’proportionalia , ut
film: quidem AB, ad AC, ira DC, ad DE , compo-

rxjanturque ad angulum ACD, kan; latera ho-
’mologa AB, DG, item AC, DE, inter fe tînt
’parallela. Dico duo latera reiîqua BC, CE,
urec’lam com onete lineam. Cum enim pçrallelæ

gagman: AB, C, sait angulus A, alterna ACD,

au A æqualis:
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æ ualis: Eadernque ratione angulus D , eidem
AqCD, æqualis erit; ac propterea A, 8: D, inter n
fe quoque, enflent æquales. Quoniam îgitur tri-
angula ABC, DCE, habent latera cirez æquaîes
angulos A , 8: D , proportionalia; ipfa bemnt b 6.12 g
inter fe aquiangula , habqbuntque æquales angu-
los B , 8( DCE. Additîs ergo æ ualîbus A,&
ACD, æq’ualibus angulis B, & D E, erunt duo
angulî B, 8: A, duobus angulîs DCE, ACD,,
bôc efl , angulo ACE, æqualcs. Rurfus addîto
communi ACB, fient tres angulî trianguliA ,
duobus angulis ACE , ACB , æquales: :Sed’înî cyprin:
(res. æquales funt duobus mais. Ergo 8c duo
ACE, ACB duobus erunt mais æquales: JAtë (lupin
que idcîrco ÈC, CE, unam reéîam lineam con-
ttïtuent. Itaque fi duo triangula, quæ duo late-
ra duobus lateribus proportionalia habeam , 8:c. .. ,
Quod erat demonfirandum. ’
THEOR.23.PROPOS.33, min

In æqualibus circulis , anguli eandem ha.
bent rationem cum peripheriis, quibus in.
fifiunt , five ad centra , five ad peripherias
confiituti infiftant: Infuper vero 8:. feéïoè
res , quippe qui ad centra confiftunt. ’

SInt duoqcîrculi- æquales ABC , EFG, quorum TA):
’ ccnfra D, H; lumauturque ex circulis duo la" 4
arcus quicunque BC, F G, quibus ad centra qui- fifi "3
dem infifiant anguli BDC, FHG; ad circumfe;
renflas vcro anguli BAC ,’ FEG. Dico me ex
femenüa defin. 6. lib. 5. ut arcum BC, ad at-
cum FG, ira angu-lum UDCI, ad angulumFHGI,
a: angulum 3A] ad anguîum FEG; &e 1h30,-
rem .infupé: BDC, , qui mais BD, DC,’& a;
’cu ABC, ’contînetur , ad feâbrem FHG , que L

Icomprehcndïrm radiée PH, HG, 8c arcus F .
puâis ’enim’ reëtîs ’BC , FG, nappIiceuturj 5&9!!qu
m ’circulis æquales réâæ’; ICI, quîdem îpïî * "

At
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At veto GK, KL, ipfi F G: ducanturque reâæ
ID, KH, LH. Quouiam igitur æquales fun:
reâæ BC , CI , beruntn quoque æ uales arcus
BC, CI, tac propterea 8c angulî DC, CDI,

.æquales erunt. Endem rationc æ unies erunt 8c
arcus FG, GK, KL, 8c anguli HG, GHK,
KHL. Quam multiplex ergo cit arcus BCI,
ipfius arcus BC, tam multiplex erit angulusBDI,
feu aggregarum an ulorum pro e centrum D, H
înfiflentium arcui CI, anguli DC; Et uam

. multiplex efi arcus FGKL, ipfius arcus (176,
Cam multiplex erit angulus FHL, feu aggregatum
an lorurn proPe centrum H, arcuilFGKL, in!

. fi entium, anguli FHG, quia in tot angulos

d 37.ftflii.

e 6. défi

flint.

.fîj’ÏWé PH , fita et! angulus BAC,’ad angulùmFEG,

æquales divifi funt an uli BDI, FHL, in uot
arcus æquales feétî unt arcus BCI , FG L.
Quoniam veto fi arcus BCI , æqualis fuait arcui
FGKL, dneeefl’ario angulus BDI, angulo FHL,
æqualis cit: Ac proinde fi arcus BCI , major
fuerit arcu FGKL , neceffario angulus BD! ,
major en angulo F HL , 8c fi miner, minot:
Deficient propterea unn arcus BCI, 8c angulus
BDI , æque. multiplicia primas magnitudinis BC,
8! tertiæ BDC, ab FGKL’, arcu , 8c angulo
FH-L-, æque multiplicibus feeundæ magyitudinis
FG, 8c quarta: FHG , vel una æqualia erunt,
vel nua excedent, fi ca fumantur, uæ inter fe
rcfpondenr. eQuare quæiproportio e arcusBC,
primæ magnitudiuis , ad arcum F G, feeundam
magnitudinem , ca erit angulî BDC, tertiæ mag-
nitudinis , ad angulum F HG, quartam magnitu-
dînem.

Ktque hoc verum etiam cit de fpatiis cirez
centra , hoc cit , îta erit arcus BAC, ad atcum
FEG, ut fpatium ad centrum, D , infiflens arcui
BAC , ad fpatium ad centrum H, infifiens arcui
FEG , ut ex demonfiratione pater. Nam 8c hæc
fpatia , fi æqualia fun: infinitum: ualibus arcu-
bus, 8c fi inæqualia, inæqualibus c.

uoniam veto ut angulus BDC , ad angulum

goum
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gcum illi horum fiat dupli, perfpicuum en,
la ira cire quoque angulum , BAC , ad angulum
FEG , ut cit arcus BC, ad arcum FG. Quod
tarucn eifdem argumentis demonflrari porcft ,
quibus ufi fumus in angulis ad centra conflitutîs,
il prius ducantur reé’tæ 1A, KE, LE, 8re.

.Quud fi ad circumfcrentias conflitutî (intan-
uli ejufmodî BAC, FEG, ut reétæ duétæ BD,

ËD; 17H, GH, non confliruant angulos in cen-
tris verfus arcus BMC, FG; fumcnda erunt fpa-
ria BDC, FHG ; quæ dupla etiam funt angule-
rum ad Icircumïercntias.

Conitituantur jam in fegmentis BC, CI, an-
guii BMC, CNI, iq)ui æqualcs erunt, cum in-
fifiant arcubus æquali us BAC, CBAI. Quare
fimilia erunt fcgmenta BMC, CNI, kat ne adeo
inter fe ægualia, proptcrca quod funt uper re-
âas BC, I, æquales. Additis igitur triangülis
BDC, CDI , Iquæ æqualia quo ue funt, fient
feâores BDC , CDI , æquales. guano ter tam
multiplex erit leâor BDl , lcâoris BD , quam
cit multiplex arcus BCI , iplîus arcus BC., Si-
militcr r flandgmus , fcflorcm FHL , tam multi-
plicem (fil- lbfloriS’ FHG , 2mm multiplex citat-
cus FGKL, ipfius arcus F i. Quuniam vero fi
arcus BCI , æqualis fuerirrarcui FGKL , feétor

uoque BD! , fcâori FHL , æqualis cit, (ut in
cétoribus BDC, CDI, ofienfum fuit,) 8c fi ma-

jor, major; 8c fi miner, miner: Dcficicnt prop-
terea nua arcus BCI, 8c fcétor BDI, æque mul- i
tiplicia primæ Inagnirudinis BC , 8c tertiæ BDC,
ab arcu FGKL, 8c fiacre FHL, æque multipli-
cibus feeundæ maguitudinis FG, 8c quarta: FHG,
vel una æqualia erunt: vel una excedent ; fi ea
fumantur , quæ inter fe refpondent. iQuamŒ
brem quæ proportio cit arcus BC , prima: magni-
tudinis, ad arcum F G, fccundam magnitudinem,
ca erit fcâoris BDC , tertiæ magnitudinis, ad
feâorem FHG , quartam magnitudiuem. In æ.
qualibus ergo circulis, anguli eandem habent
rationem cum peripheriîs, &c. Quod damon-

flrandum etat. Com-

parmi!)
truquât,

i a "mû:

k :4 mal;

14-pmd

i a. 1:15 4
1mm.

O
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l Commodius funaire infiituetur demonfiratio
hoc mode. Sumantur (faltem crègitatione) quot-
vis circuli æquales circula A8 , arque in fin-
gulis cnpiantur finguli arcus arcui BC, æquales,
quibus infiüant anguli tam ad centra, quam ad
circumferentias. Erunt enim omnes hi anguli
mqu’ales angulis BDC, BAC, 0b æqualiratem
arcuum , quibus infifiunt: ac proinde eorum ag-
grcgata ira multiplicia erunt angulorum BDC ,
BAC , ut cil multiplex aggregatum omnium ar-
cuum ipfius arcus BC. Deinde fumantnr etiam
quotvis circuli æquales circule EFG 8c in fin-
gulis accipiantur finguli arcus arcui ÎTG, æqua-
lcs , 8:c. Hac enim ratione vitabitur confufio
lincafum, 8c angulorum in circulis ABC, EFG,

uæ ncccfiario oritur, quando arcus BC, FG ,
tqirnt magni, 8c eorum multiplices accipiendi faut,
ut perfpicuum cil. Nam fi arcus cirent BCI ,
FGL, gibus infifiunt anguli BDI , FHL, ad
centra, BAI , F EL, ad cireumferentias: non
porcrunt eorum multiplices fumi fine confufione,
ut pater. Hæc autem confufio vitatur , fi plates
circuli æquales adhibeantur, ut diximus.

COROLLARIUM.
Hinc manifcfium cil , fic tire feâorem ad feâorem,

ut en argulus ad angulum. Utraque enim proportio
tadem en proportioni arcus ad arcum. ÆCÆGI’: 5c inter
fi: eædem erunt. î

EUCLL

n.---------. W- d...
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’(ZÈ’Î W’WE’Z, ,

EUCLIDIS;
ELÈMENTUM’

UNDECIMUM.
Et folidorum primum.

,z

Oflquam Euclide: in prioribu: five Iibri: ahanai:
P de et: Geometrire parte défierait , qu; pina

plana werfinur , fiôique nomen Genmetrù .
rauquant proprium , ufurpæwt 5 Nana aggredimr in
[ou libre undecimo en»; anet» Geametriz, que
empara , five [airain confiderat, proprioque voulante
Stmometria 5]! appellera.

DEFINITIO.’I.
Solidum cit , quod longitudinem , lati-

tudinem , de craffitudinem habet.

EXplicat aute’m 1mm, more fun, maraud en»: rem
panecejfnrmr , quartant prima efl : SOlÎdKM,

five 0.077214: : ,nempe tertium geint: Witntù’; dam
tlgitur mm quantitatem . qui: par" longitudinap
latitudinemqtæ forum efl mjfitudimn, feu profun- q
dharma , ha a: ne: dimenjianu poflîdear , uum 8’
quidem [mordant longitudinm , dia»; me [èm-
du» latitudim ,1 (7’ tertiæ» [cadmium profimdin- .
un; , fin neflîædinem . dthudinanw ,- ellm’ ’

. - S C
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filidum five. 6)er : Winch»: quantim lut-
gitudine; tanna» habens , lincæ; que 0ere longitu-

, dini latitudinem , fiperficie: vautrer , a:
in primo lib. diximm.

.Pnrro quequmodum [Mathematici , ut relie in-
telligamu: lineam , praipùmt , ut imagininemur

nm aliquod ê lapa in locum moflai; b4; enim
defcrüit mflzgium quoddam langum rama»; , hoc
cil , lineam, propterea quad purifiant ami: a]! "Mg-
uüudini: êxpcw; m une»; percipiamu: fiperficiem ,
mottent, ut intelligamn: lineam cliquant in "enfiler-
flan mari; ba enim defcribet velligium longane
0’ hmm damant ; longue» quidem proplen longitu-
dinem liners, , 14mm W0 prapter maman illam, qui
in tranfuerfitm a]? fallut; tarent autan profundilate,
quad 0’ liner: illiu: fit experr: Ira quoque, ut "065:
ab Mule: ponant carpe: , feu filidum, hoc (Il, quan-
titatem trine dimenfiane przditam, renfilant , a:
comipiamm [aperficiem aligna)» æqualiter dallai ,
five in tranfverfim moflai; hac enim ratine de-
fi’ribetur vefliyum quoddam languira, Imam, arque
profundum; langui» quidem o- lamm,iab fitperfi-
de»: , que tango 0’ [ara exiflit ; profundum ruera
feutcraflùm, propter elezmtionem illam. [en www»
[uperficjieL H4: ergo quantum, falzdxm, five car-
pm mentait

.. .w CDEFINITIO. n.
"Solidiauîem eXtremu’m , el’c fuperficies.

» .’ ,. , aQUemddmodumlinea faire in enflremitatihupm’
fla; [unifia-l’ex vero lima: ræipir, Il: in l. lib.

j dam?! , ira me air 501w finin’ amurant eflèfuper-
fiaient; au» enimfllidmg , fififidiflt: maffia!

N .
il
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ex ille mon: imaginaria filperfitlei , perfiicuum
extremaJparte: illzu: eflè fliperficieJ.

DEFINITIO. III.
Linea méta efi: ad planum refila , cum

ad neêtas omnes lineas , à quibus illa mugi.
tut , quæquc in propofito funt piano, refiles
angulos efficit. A
UT [bien rafla AS , plana CD, infiflen:, ira ut u a,

B, paulien; fi! in fitblimi ex’traplanum CD, xxnr a
a! panifient A , in info plana , mm demain dicemr fig’ ’31
rafla feu perpendiculari: ad plana»: CD, cum rafla:
(fixai: lingule: cum linei: AE, A F , AD , AG,
0’ tu»; omnibd: alii: , que in eodem exiflente: plana

tangua: me punfio .4. Ha: enim ration:
fier, a: A8 , æqualiter infiflat plana CD , 0’ mm

a magi: in imam partent , quam in alita»: incliner.
Nm produfla rafla Dz! , ad H, cum anglas
BAD, pammr rallia, erit quoque deincep: BAH,
refîm, ideoque illi æqualu. Eademque rationepro-
trafic qualibet lima in plana CD, fadet AB, cum
alla duo: tangua: quam. A: P7017187?! æquabiliter
plana infiflet. Qadifi fieri poflèt, ut AH ,
cum and [inca ex A , in plana CD , edufla non
effare: angulum raflant, etiamfi cum alii: omnibus
relia»: angulum confluaient , non diceretur A3 ,
refila ad planant CD. [taque quando concedimr
lima aliqua ad planant refila , cancedendum quoque
erit , eam au»; amnibm in eodem plana duflir, que
affin» tanguait, rem: conflituere anguhn. Et È

’cantrario, ut relie cancludatur , lineam 4:4an
en? ad planant datant reliant, denimflrandum erit
frite: , en)» tu»: omnibu: in eodem, [ana dufliJ,
que ipfim tanguai, relia: Mgfllfl un me. I .

. S 2 DEFI-
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DEFINITIO; 1V.
Planum ad planum reEtum efl: , cum re-

&æ lincæ , quæ communi planorum feEtioni
ad reètos angulos in uno planorum ducau-
tur , alteri plano ad reâos funt angulos.’

1’48. INfillatplanum AB, plana CD, Étant lima AQ;
fit in fablimi , bacefl, extra planumfubjeflum

CD, a: E8 , in eademplam. Sil aux»; ba-
714M planera»: communi: [ème EB, qua, rudemen-
jlrabitur papa]: 3. hujus lib. refla erit lima. In
[me amen; finnpti: parfit) quntcunque G , I; ex
in plana AB, dueamur GF , 1H, perpendiçuiare:
ad commune») feflionem EB. Si zlgitur [inca FG,
HI , ad planton airera»: CD , reflet Mm, bac
elI, reflex engaina: eflî’eerint cum linei: 6K, GL,
6M; IN, 10, 1P, a” cum alii: omnibus infla-
pa CD, à panfli: G, (9* l, daflù; dicemr pharaon
A B , ad plaaum CD , reflua; ; quia hoc made mm
magi: in Imam partem inclinabit, quam in alterapt,
.fed æquabiliter illi infifiet. Si enim KG , produea-
fur ad R . mmpngalm F GK , ponatur reflux; erit
0’ angulm ei deirzæp: FGR , reflux 5 ideoque illi

naquit): Eademqae ranane , protrafla qualibet alia
(lima in plana C D, fient atrabique Mimi: F6 , HI ,
"anguli aqualex. Quare flamme .43 , aquabiliter
plana CD , infiflet. Quiefiunque égarer planant
qaliqaod regain elfe canceditur ad planant alitai, cm-
.cedendum quoque erit . lima: perpendiculare: in un!
. eorum ad communemjeflionem deduélar, refla: que-
.k que effe ad alterna» lama». Et contra , a: Marga-
’ au planant quodpiam ad alitai eflè retînt», oflmden-

dam pria: erit , lima: perpendiculare: in une un:
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ad camnzunem fefiionen: dufia: , rafla: 6:0? ad reli- A

quam planton. .
DEFINITIO. V..

Rcétæ lincæ ad planum inclinatio efi: ,
cum à fublimi termine re&æ illius lincæ ad
planum deduëta fuerit perpendiculàris , at-’
que à punâo , quod perpendicularis in ipfo
plana fccerit , ad propofitæ illius’lineæ ex-
tremum, quod in eodem en: plano , altera -
méta linea fuerit adjunéîzat efl: , inquam an-

.gulus acutus infifiente linea , & adjunéla:

comprehenfus. - -
. refit: A]? , plana C’D , non ad angu- 1’45;

le: 7:50: , [Ed inclinata , ita ut pnnflum XXVIo
B, fit extra planant in fablimi, purifia»: 0ere A, fiÊ’ 31
in plane. Deinde ex B, terminofublimi refia AB,
iMelhgatar ad idem planant. dedufia perpendiculari:
315 , ficien: in plana purifiant E; arque ab E, ad
A , adjungamr refîa EA :, eritque neaeflaria angulu:
BAE , auna, antan in triangule ARE, duo an- "7.211335
gnlii BAE , BEA , dauba: fin: refit: minoras, 0’
angula: 315A , refila. Angulu: igitur arum:
BAB , comprehenfu: [inca irfifiente A3 , 0’ ad-
junfla AE, dirimr inclinatio rafla A8 ,, ad dan»:
Plana»: C D; lm ut rama dicatur eflè inclinatio finet
A8 , ad planta» CD , quanta: e]? diffa: angnlus

auna: BAH. *
DEFINITIO. VI.

Plani ad planum inclinatio , efl: angulus
acutus mais lineis contentas , quæ in atro-
que - planorum ad idem communis feétionis

a .3 3 pun-



                                                                     

713.
XXVI.
fifi f

si;

:78 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
uné’tum. duétæ , mélos cum feéfione angu-

os eflicxunt.

Plana namque A8 , infifiat planant CD, ira a:
Par: ad C, fit in jublimi extra glanant A8 , (3’

par: ad D , in ipfo Plana AB, filque CD, inclina-
tu»: ad A8 ç (7* communi: eorum fiflia fi; DE.
Si gifler ad DE, commune»: fiflianem ex eju: pun-
80 , du ferpendieulare: dueanmr , F6 , quidem
in plana AH , 0’ PH, in plana CD; dicetur an-
gulu: deum: GFH , difli: refit: comprehenfu:, in-
alinatia plani C D , ad planant A B , ira ut rama cf]?
dieatur inclinant; plani ad planant, quanta: efl drille:
«gala: auna.

DEFINITIO. VIL
Planum ad planum fimiliter inclinatum ef-

fe dicitur , arque alterum ad alterum , cum
diâi inclinationum anguli inter fe fuerint æ.
quales.

NO» obfiura dl bacdefinitia, pracedente hem in-
tellefla. Unde plana»: ad planurn magi: incli-

nation eflè dieetur , en; angulu: inclinationi: miner
alitent! , tuque adeo a refit; magz’: reeeflèrit.

DEFINITIO. VIH.
. Parallela plana funt , quæ inter fe non

conveniunt.

INtellige , in quanteunqae partent, etiam infinite,
’ producantur: hac efl, five ad dexteram, five ad
finiflran; : (2* five ficrfum , five dearfian , (7:.
Sunt enim quad"; plana qua nec’ad dextrana, nîad

m:-
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finiflrarn produfla conveniunt; nec tamen 0b id pa.
rallelafunt dicenda, quia nimirum welfurfitm, ml
deorfum protratla , tandem coeunt. l Nam fifilrna.
tur teflurn aliquod, cuju: fafilgium intelligutur a6-
urn , remanemm duo plana non connement , quam-
vi: produeantur infinjte ad dexteram ,1 0 affini-

-; flrarn: Sed tamen quia furfum protenfavcoeunt, ni-
’ . mima; in lffa fafiigio , idcirco. non dieenturparal-,

lela. , . Asa enim mon, quadpiam BACEDF, fomentant 7.43.
duobu: plant: ABED , ACFD, cuju: fifi: BCFE, îxn’. .
aig’eraturquefafligium GAHKDI. QufafioPer; 3” 7’.

filma»; ejl , reliqua plana GBEK , HCFI ,, non
canwnire inter fe, [i ad parte: GB , HC, ne!
parte: KE , IF, produoantur; nec tamen ideirco
parallela dicemur, cum produflaad parte: 6K, 11’],- t
annaem’aan’n fafiigio AD. Ut igiturylana aliqua
dimnlur parallela, neeeflê efl , a: in nullaznfartegn

* produfiajnter je aonveniant.

DEEINITIO. 1x.
Sirhilesh folidæ "figura: funt , quæ finilibùs

planis’ continentur multitudine æqualibus. d"

DEFINITIO. X..
Æguales ,Ï V de .fimilés folidæ-figuræ funt ,3

quæ fimilibus. Plaids, multitudîne , 8l mage
nitudine æquahbus continentur. i l x

Œod fi lazahjinniha , quibu: a oral-[influa en" ’
puce mi dgïnitiotge eireumfiri mur; . .

aqualia , . ligulé: , dicentur figura
[bluta non filumfim’

a S a 4 a fi.
a, verum etiam quales. Nain ’
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fi anime concifiantur [èfe penetrare mutuo hujufmodi
filida, neutrum alterum exeedet , prapter (qualita-
km, a: jimiliiudinem planorum. .

DEFINITIO. xr.’
Solidus angulus cfl: plurîum, quam dm-

mm linearum , quæ 1è mucuo concinganc,
nec in eadcm fun: fuperficie , ad omnes
lineas inclinatio.

U4 lima in eodem exillente: plana, qua non in
direflurn jacente: ad unum punfr’um conveniunt ,

v efiïeiunt angulum lanum , ut lib. l. expofuimu: ,
148. quali: 41 angulu: BAC, contentu:dualtu:linei: AB,

XXVL .AC, in eodem’plano confina"). Si (gaur accedat
fg’ 6’ tertia quadam linea AD , que non in eodem cum

,lilli: plana exiflat , fed punflum D , fit in fiblirni
extra illarum planton, efieietur ad purifiant A , an-
gulu: folz’dm, five emparent. Idem eomingeret, fi
quarta linea , ne! quinta , ml d nique plume: adian-
gerentur , lieet anuli quantila: variaretur. « Dixit
autan Euclide:, linea: angulum folidum conflituente:
non deltere in eadem fitperfieie exiflere , quo-
niam videliæt , Il ire: [bien A8 , AC , AD ,
in eadem. eonfiflerem Mafia, nan efiïeeretur angu-
lu: filidu: ad purifiant a! 5 [cd Mana: duntaxat ex
duobus plani: EAU , BAC, compofitm. Quai
li AD , fit in fablimi, hac ell,’ extraplanum, in

W qua faut A8 , "21C, jam non eomponetur angulu:
plana: tutu: a; 811D, BAC, immo area panda»:
A , tre: plaid confident vanguli BAD, BAC ,

- v CAB , qui unau dieetur, folidum confluaient an-
wsultan. Idem dieu, fi plan: fuerint lincæ, (2* id1

Ï aima faire: quoque anguli plant a . .L -
ALI.

jv

m.e*-.

- .-.,-*
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-’ ALITER.
Solidus angulus cit, qui pluribus, quam

duobus planis dangulis in eodem nono confi-
ftcntibus plano , fed ad unum punéÏum con-
ftitutis , continemr.

definitio fieunda anguli folidi facili: efl,
’ pracedemi relie intellefia. "Cum enim fille"),

Ire: linea in eodem non en]? ente: plane neeejfaria fiat
ad onguli folidi eonllitutionem, perfitieuum efl, au»:
minimum Ire: plana: ongulo: requin, ut angulu: joli-
du: ejfieiatur , ut ex figura apparet. Angulu:
enim IBAD, in plana ell, in quoIreEla AB, AD,

l

r25
(a: angulu: DAC , in plano , in que relia AD, un,
A C , angulu: denique ÇA B , in plano, in que relia
AC , A5 , æque ita ex ipfi: angulu: filidu: ad U
panda»; A , eanflz’zuitur. Quai fi tm, welplumî
anguli plani ad unum punflum confijlant, in eodem.
ramez: plana , non conflituetur ex angulu: foli-
du, fèdtotu: quidam angulu: planm. Neque azero-
frm’: [tint duo anguli plani ad conflituendum angulunl

L folidum, etiamfi in diverji:fintplani:. Hiaht enim
femper ex altera parte. Unde necefi’è ail, ut tertio
julien: fitperfioie: accedat , in que tertiu: angulu: pin. -

i nu: confillat. Anguli porro folidi exemplum da-
rtflimum nabi: prakrit duo parme: cum pavimenta
dama: , wel laqueari , ad imam punêlum connemen-

. tu. In en enim purifia, in qëo coeunt, con ituitur
an tolu: folidu: ex tribu: anguli: planta. U inani-
fe une ejl, fi ana eorum fiperfieierum todatur, du"
firui anguluia [olidum , remanereque tantum du!
figaerfieie: ad inuitzem inclinam: , q: bleuta,

53 tuner:
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DEFINITIO. XII.
Pyramîs eft figura folida, quæ planis con-

tinetur, ab une piano ad Imam punétum
confirma.

VIdelieet figura filida à plani: dBC, dBCD,
ABCDE, ad panda D, E, F, confiante ap-

pellantur pjramideL Perfpicuum autem ejl, omnia
plana , quibu: pjrami: cantinetur , eflè triangule ,
mon anima ad unum pantin»; tendant, excepta pla-
na, à quo omnia tendant , quoque purifia illi a]!
oppofitum. .Hoa enim pote]? efl": ne triangulum,
vel quadrangulam , ml pentagonal» , 6re. à que
a aidem tata pjrami: denaminationem fluait; ut vide-
îieet dieatur pyrami: triangula, quadrangala , peu-
magana, bexogana, (fa. Tot enim trianguli: qu;- .
libet and: comprebenditur, qaot angula:, feu la-
tera p am diffa»; tantinet. Unde 0’ planant ba-
jufmodi, baji: pjramidi: nuneupari falot. Ut prao.
midi: triangulari: , pater bajïn , v triangula funt’
ABD, ACD, BCD: gaminait: am ARE.
ADE, BCE, ODE .- Pentagona denique ,ABF,
au, BCF, CDE, EDF.

1’18.

un.

DEFINITIO. XIII,
A: Prifma efl: figura folida , quæ planis con-
tinetur , uorum adverfa duo funt 8: æqua:
lia 8: firmlia , dz parallela , alia vero paralf
lelogramma.

PIgurt fidiaet filida , quorum
eqaalia, 0’fimilia, (r par

1- *iq
dafunt, vol tri-

13:10."; mg"), 1;"; dag, DEF; ne! quadrangula 21300.
FGH:

llano adam]?!
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EFGH: «le! partagent: ABCDE, FGHIK , on.
Pwallelogram une ACFD, ABED, CHEF:
fiel ABliE. ADHE, COI-1G, CBFG : welABGF,
AEKF, DEKI, DCHI, BC’HG; dicunturprijl
mata. [taque prifma nil aliud erit, quam calumna
qutdam [manta aquali: cmfl’imdinix, cujus lmfi: op-

pofim film quels: , fimilex, Opnallelz, five b4
fin: triangqu , five quadrangula , five pentagona ,

- 0?. Undejot parallélogramme cantmebit préfma
quodlilm, que: latere, five anguli , in une quoque
oppojîtorum planant»: referinmur, ut figura indicam.

DEFINITÎO. x1v.
Sphæra ef’c , Iquando femicirculi. manente

diametro , circumduéîzus femicirculus in fe
ipfum rurfus revolvicur , unde moveri cœ-
perac , circumaflhmpta figura.

[au [inca rafla cirer: alterùm ejm extremum
quiefœm revalma defcribit circulum: in: C?" fè-

micirmlurcirca alterum’ejm extremum , nempe and
dianmrum , circumduflm figurant defcribit , quam
Geamarzfphmm appellant. Unde quemadmadmn

à): circula punflum afl’ignamr , extremum vidame:
.illud guiejèem, à quo omnes live; rafla inperipha-
riait endente: fait: squaw; propterm quad 0mm»
a unies aurifiant. illi lincæ circumwluu: [ta quoque .
"filmera pantin»: reperimr , nempe media»; diama-

trifiquiefimtis, hac cl], centrum fèmicirculi circumh .

du 5,. .3 que 0mm: m9.: endente: in ,
fun: quam; ce quad amnexfimt Imidimtro difli
jmiqirculi - quales. Q44prapufr ad. [indûment
,definitianj: circulilfphara definifipà’tèrit hoc nia»;

Mode. ’ A ’ ’ I , I  J: .
l .. ., )
Sphæra
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Sphæra cit figura folida , una fuperficie
comprehenfa , ad quam ab une unéto eo-
rqm , quæ intra figuram funt po na, caden-
œs reétæ lincæ inter fe funt æquales.

DEFINITIO.XV.
Axis autem fphæræ , efl: quiefçens illa re-’

êta linea , circum quam femicirculus con-
vemtur.

DEFINITIO. XVI.
Centrum fphæræ eft idem , quad 8c

femicirculi.

DEFINITIO. XVII.
Diameter autem fphæræ , efl: reâa quæ-

dam lmea et centrum duéta, 8; utrmque
à fphæræ uperficæ termmata. -

HeÆ me: defim’tione: non agent expojitione, dum-

modo hoc falun; natemr, "une"; diamtrm
[Plume paf: eflè au»: , fi nimirum circum en»; f ha-
ra rewlwtur. Unde quia in defiriftîane fi; A"
cirai diamanta fmicirculi fuma a]! "mu: i au
filant; profiterez en; filant Euclide: axent [la tu

a

nomit.
DEFINITIOÇXVIII.

Conus en: , .quando reâznguli trianguli
manente uno- latere ’eorum, quæ circa’l rç-
61mn angulum , circumdué’tum triangulum 111.1

. . e

fi.,.* -uw .W.-.--.---..-
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fe ipfum ’rurfu’si "revolvitur’, unde mOVCrî ’

cœperat , circumaflhmpta figura.
Atque fi quiefcens méta linea æqualis fit

reliquæ , quæ circa reEtum angulum conver-
titur , Orthogonius erit conus: Si veto mi-
nor , Amblygonius: Si veto major , Oxy-
gonius.

T fi triangulum reflangulum ABC, aima laïus
quiefiem AB, quad efl circum refluiez dagua

lum, eircumdueatur, dame tanagra»: revaluüanem
expleai , defaribetur falida quzdam figura, que cam-
tinetur duabu: fiiperfiaiebus, circulari una a: p a,
quam BC, latta alterum aima angulum refluai, fun
matu defaribit: Ücurwaalia, enqueeamzexa, quam
Iatu: AC , rifla mygale appafilum delineat. Ha
igizur figurafalida , Conus nuncuparur. Campanx:
autem pjrumide’m ranmdam appellat.

Qu’a! fi lulu: qutefi’em 113 , aqualefuerit circum-

dufio BC, m in figura 1;. dicetur cama defiTifitux
Orthaganiut, feu refiangulu: , quia videlicet angu-
lu: frape vertical» ,1 , reflux efi. Cum enim lacerai
AB , BC , panumur tqualia; amant 0’ anguli

une
fig. l 3. I4;

If:

uumBAC , BOA, equale: , qui auna aqui’aalemt uni .
"fia, en quad 430, refiunfi, eritangulus BAC,
fèmireflus. Eodemque made angulu: BAD , ex
Parte appafim femirefiu: erit. Quare têtu: augulus
CAD , reflue erit. Si 71:" quiefeem latu: AB,
mima fuerit ciraumduëla BC , ut infigura I4. va- 4
cabitur defcripm: cama Ambljgm’u: , feu obturan-
guluxs quam’amfèiliaet angulu: ad venin»; A, ab-
tu u: exiflit. Cm enim BC, 14W latere AB, fi!
Mafia; berk au lu: BAC , [majar i augula 36A.
Quare cum bi un cquxfalleant uni refia, lampera:

b uam-y

quad Mgulu: ABC , panitur reflux, erit BAC , ’
[mais
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- [muretin major. Similiter BAD, mjareritferai-
refla g arque adeo mur CAB , rem major erit.
sa deuique quiefiew latta A B , majulfuerit circum-
dufia BC , ut in figura 1;. appellabuur tortu: de-
fariptu: Oxygam’ue, feu acutangulux, quia nimirum
augulu: ad venin»; A, mu: efl. Cura enim la-

: a": tu: AB, majwfit laure BC, Cerit augulu: BOA,
angula BAC, major. Quafrapter cum bi duo uni
refia aquivaleam, quad argutie; ABC, reflua pana-
M, erit BCA , jèmirefia major , ideaque reliquu:
BAC, femirefla minon Na» [écus aflendetur an-
gulu: 8.4D , minar eu? femirefla. Igitur talus
CAD, refila erit minon

DEFINITIO. XIX.
Axis autem coni, en: quiefcens ilIa linca,

C1rca quam triangùlum vertltur.

113- UT in quolibet cana [reparus defm’pn axi: e]! rafla

Il". r. . qurfaem AB.

* DEFINITIO.XX.
Bafis vero coni eft circulas , qui à

circumduëta lmea reEta defcnbnur.

3’ Imirum circulait. CD, qui defcribimr ab airera
0 fig. Wh, a latere area reflua» augulum , quale efl BC, m

’5’!

q! ipfum [am tireuruduflum,

DEFI-

Ifiperiariblfl canin [taque hujus circuli fimidiameter -

4- J-

. .a’.»- w
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DEFINITIO. XXI.
Cylindrus eft , quando reEtanguli parallc- ’g

logrammi manente uno’ latei’e eorum , quæ
circa reêtum an ulum , circumdué’cum pa-
rallelogrammum ni .fe ipfum rurfus revolvi-
tur , unde cœperat moveri., circumafÎumpta
figura.

r -E1uzifi refluagulum parallelagrammum ABCD, T18;
’ ciraa latusquiefiien1’ÀB, circumalvarur, da-VXXVÏ-

me imegram explant revalutianem, appellabimrfigu- f9 fie.
’ ra. defaripta DCFE , cylindrux, que quidem tribus

fiqm-ficieèus emmena , dualauîr videlieet plani: cir-

cularibu: DE , (7 CF, qua: laiera AD, BC, de-
fcribum; a" airera turw , eaque- convexa, quam
lulu: CD , rdeferilzit, inflar calumna alieujus raturi-
da. Unde fafium efl, ut Campauuj-iiqlindrum ap-
pellaveri: caluimmm ramadans; a ’

D E-FI N I T’I O. XXII.
Axis auœm cylindri ,. en: quiefcens ilIa

reâa hneay, CllÎCllm quam parallelogrammum

.convertitqr. .
Empe refla .48 in fil eriari fi «ra dicelur 7.4.;

N axir cylindri. ’ P g , V xxyl’

I v h . I fig. ldnVDEF*INITIO.XXIII.
la ,: Bafes vero ncyïlindri. film: circuli à duobus

’ ’adverfis lateribus , quæ" circumaguntur , de-

fcripn. , a 7.1 ’Ualaffimt’ein’uliDE, 0’ ,. È luterifimfin, 143;
’ "BC; appajièix defcrifti.’ * i W Il".

: DEFI-fis- N3
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DEFINITIO. XXIV.
Similes coni.& cylindri fun: , quorum &l

axes , 8c bafium diamecri proportionales

funt. - -REfle Euclide: fimilirudinem «uorum, atqœ q-
lindrarum al! eorum axiaux ,* 0’ Iafium dia-

MetriJ fumit. Diaraetri enim Irafiuno indican! conar-
V (7 cylindras faim"!!!- dual dimnfiane: eflè fimiler,

T A B-
XXVI.

f8! !7’ œ’

ouatant.

longitudinaux Filial ac latitudinau; Axes un caf-
de": fèmdum profiudimtm, feu altitudinemfimi-
le: eflê demanllrant.’ Sint enim duo ovni ABC,
EFG’; Item duo glindri: in uni; autan: au: AD ,
EH, C9" bajïum diametri BC, F6; fimiliter 0’
in cylindrât. [taque fi fuerit , ut axis AD , ad
axera EH, ira BC, diamter baji: ad F6 , diam-
trum bafis, dieentur la»: cani, quam gliaari limi-
le: inter je; quia videliaet bac; ratiane tan: fieundum
langitudinem (9’ latitudinemfimilexfum, quam jè-
eundum profunditatem , ut dixirnur, nempe omnes
eorum ne: dimenjiane! proportianale: fiant: V el ni.
aux, triangula ADB, EHF, ex quorum re-
valun’aue defcripti fion: uni , me non reflangula
AB, EF, quorum cannerfiaue: cylindra: afin-man,
hac ratiane’jimilia inter [à arum. Cu»; enimjiz u!

AD , ad EH, iMIBC, ad FG, ;. Si: aure»: «a
BC, ad FG, aira dimidia BD , ad dimidiam
PH: erit quoquemAD, EH, ita DB, ad HF:
üpmtanda un AD, ad DB, in EH,ad

vHF. Quare mon in triangulis , quam in refluaguli:
laura, circum aquale: mgulu , trempe reflue, pro-
Jmuualia faut; ’ ac partent cr mon nia, 0’ n-
flangula figiliaÏ inter f: «un: : riangula qui-

-----.iv.-i
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de»; , b propoerea quad triangula unau; anguhua uni b 6. fait;
angulo habenzia aqualem, (9* circum aqualo: angulo:
lutera proportiaualia , aquiangula fun: , cideaque C 7.1529;
lutera omnia ciron angula: aquale: halent proportio-
-nalia , arque adeo inter fe firmlia extllunt: Rallon-
gula mm, deo quad reliqua duo laura duabu: late- 634w
ribu: AD, DB, fun: aqualia , appojita a afin), aï
pralinera eandem cum lai: proportionem la ont.

DEFINITIO. xxv.
Cubus efl: figura folida fub fex quadra-

tis æqualibus contenta.

DEÎINITIO. xxvr.
Terraedrum efl: figura fonda fub quatuor

triangulis æqualibus , 8: æquilateris contenta.

DEFINITIO. XXVII.
Oétaedrum efl: fi ura folida fub 0&0 tri-

angulis æqualibus , à æquilateris contenta.

DEFINITIO. XXVIII.
Dodecaedrum eft figura folida fub duotle-

cim pentagonis æqualibus , 8C æquilatens p
6L æquiangulis contenta.

DEFINITIO. XXIX.
Icofaedrum eft figura folida fub vigintî

Uiangulis æqualibus, 8: æquilateris contenta.

eÆa fun: quinque oorpora , que regularianod
canner, quad amnia plana , quibu: continen-

- T ” " m v4
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o- ’ tur, fiat, aquilatera , a» aquiangula, ut

on eorum dofinitionibu: confia. A nannulli: cor-
- ’ fora Platonioa dimtur , propterea quad Plate in

quinque onundt’ tarpan , qua fionplicia à
Philofiphit; nuncupantur, nemfe Cælurn , Ignern,

Ï. «feront, Aquaon, arque Terrain, quinquebtfoe taro
partout aflt’tm’lat.

DEFINITIO. XXX.
[Pârallèïepipedum off figura folida l’ex

figurio quadrilateris , quarum , quæ ex ad-
verfo , parallelæfunt contenta.] v

713- Eluti alida ura oa eIJen a ex uadrilateri:
43m V 485D, piazza, ÆGFIFQHË, EDC’H,
A. l. HC’BG, quam»: oppofita AC, PH»; Item DF,

CG; Item AG, DH, flint parallela , nominantur
parallalepipeda, quali paralleli: planis comprebenfit,
qua quidem plana parallela oppojita, fun: (7’ aqua-
lia , 0* fimilia, (7* porollelogramma , ut dema-
yîraaiturprapafî 24. imine lib.

DEFINITIO. XXXI.
[Solida figura in folida figura dicitur in-

ï’cribi , quando omnes anguli figura: infcrip.
tæ confiituuntur vel in angulis , vel in 131.6:
ribus , vel denique in planis figura: , un
infcr’rbitur.]

DEFINITIO. 1mm.
[Solida figura folidæ figuræ’ vicifiîm cir-

t cumfcribi dicitur , quando vel anguli , Vel
’latera , vcl denique plana figuræ circum-

’ v ferip-
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fcriptæ tangunt omnes angulos figuræ , cir-
cum quam defcribitur.] v
NOn efl mufle, a! anguli interioritfigura oanflë

tuantur in omnibus oel angulit , ne! lateribuo; a
ml plani: exteriorit figura , cum interdutn figura
exterior pluret, interdurnpauoioretangula: continent,
ml latera , ne! plana, quam interiar: fidfati: efi;
ut omne: angulifigura murions tangon: riel aliquo:
angulat, val aliquot latera, 1161 donique aliquotplaa
na exteriori: figura 5 in ut nullu: anguluafigurax
interiari: intaflu: relinquatur ne] ab angulit, ne! à
[attribut , fiel denique à planixjigura exteriarit.

THEOR:.PR0PO&1. g
.Reétæ lineæ pars quædam non cit in rub-

jeéto plano , quædam veto in fublimi. "
I: enim, fi fieri potefl , «a: lincæ A3; par: ’

S uîdem AC, in fubjcao plano DE, par: ve- 31:21.;
r0 , in fublimi, ita ut omnia punâa partis f5, 3,4
AC , in plana DE , jaceam, punâa Vel-o omnîa i v
partis CB, fupra planum DE, aillant, vel infra. .
Erit îgitur in plane DE, ipfi AC, reâæ lincæ
continua Iquædom méta linea in direétum pofita,
nempc C . Quamobrem duæ reâæ AB, AF,
commune habcnt fegmentum AC. Quod cit ab-
furdum, ex pronunciatîo 10. lib. 1. Reâæ igî-
tut lincæ pars quædqm non en in fubjeéto plana,
qilæùm veto-in fablimi. Quod en: demonflran-
dum.

THEOR2.PROPO&z
Si duæ reEtæ lincæ fe mutuo fecent , in,

uno font plane. Atque mangulum omne in
uno eflt plana.
REétæ lincæ AB , CD, fe mutuo feeent in E, (un

8c in EB ,- ED , fumptis punfiis F, 8c G, xxrn,

" T 2 Il? fies in
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utcumque, ducatur méta FG, ut fiat trinngulum
EFG. .Dico triangulum EFG , in uno me pla-
no; Item mitas AB, CD, in uno quoque plana
exîficre. Si enim trianguli EFG, pnrs quædam,
nîmirum EHIG, in plant) uno cxflat, 8c pars
quædam, nempe reliqua FHI, in fubiimi, vol
contra, exil’tent quoque rectarum EF, GF, par-
tes quidem EH , G1, in une plane, partes veto
HF, IF, in fublimi , vol contra quod fieri non
poire, jam fupra a demonflratum en. Quod fi
ejufdem triangulî pars quidem EFIK, in uno
piano credatur cire, pars autem GIK, in fabli-
rni, vol contra; erunt cadcm ratione rcâarum
EG, FG, partes uidcm EK, FI, in une planer,
partes ycro KG, G, in fuhlimi, Vel contra. Si
dermique ejufdcm trianguli pars quidem FHKG,
in uno concedatur cire plano , pars veto EHK,
in mblîmî, vel contra; erunt uoque rcâarum
FE, GE, partes uîdem FH , K, in une pla-
no, partes autcm E, KE, in fublîmî, Vel con-
tra. Quæ omn’a abfurda funt, ont dt demeu-
firatum. Quare triangulum EFG, in une plana
exiltit; eadcmquc dt ratio in omni nlio trian ulo.

Quia vero, in quo plana en triangulumE G,
in eodem exiftunt ejus lacera EF, EG: In quo
autem font recta: EF, EG: tin eodem funt tc-
&æ tous CD , AB, ne partes quædam in piano,
partes vero alîæ in fublimi dicamur elfe; Erunt
proptcrea reâæ AB, CD, in uno plane, in quo
nimirum trianguluzn EFG , conliflere demonltra-
vimus. Quocircn fi duæ rcâæ lincæ fe mutuo
fecent, in uno 111m plana. Atquc triangulum
omne in uno cit plano. Quod crut demonfiran-
dom.

THE0m3.PR0Po&&
Si duo plana fe mutuo feccnt , Commu-

.nis eorum feëtio cit linea rafla.
Ecent fi: mutuo plana AB, CD, fitque com-

. munis eorum feâio EF. DICO EF, elfe li-

A i q z ncam
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neam recÉtam. Si enim non credatur cire méta ,.
ducatur in piano AB, refinEGF, 8: in plana
CD , recta EHF. Rcétæ igitur EGF, EHF,
cum cofdem habeantttcrminos E, 81 F, fupcrfi-
ciem includent. Quod fieri non poteft, ex l4.
pronuncîato l. lib. Communis ergo feétio EF,
recta erit lima; Ac proinde fi duo plana fe mu-
tuo fecent , eorum feétio cit linea mâta. Quod .

erat.o(tendcndum. -Aliter. Scccnt fe rurfus plana AB, CD,
fintque tcrmîni fectionis communis E, 8: F, - J
punch, quæ conneciautur rcâa EF. Si igîtur I
recta EF , in utroquc piano exifiît, comtat pro-
pofitum: Ipfa enim erit communis feflio. Si
veto EF, rafla in neutre eorum dicatur elfe ,
tune fi in altcrutro eorum recta ducatur EGF, i .1
concludent rurfus duæ reôtæ EF, EGF , fupet-
ficiem, cum eofdem habeant termines E, 8c F. ’
Si denique mâta EF, in altero tantum piano cire
credatur, tune fi in altcro ducatur recta EHF;
includent iterum duæ veétæ EF, EHF, fuperfi- i
ciem. Quod cit abfurdum. El! ergo recta EF ,
in utrbque Piano AB, CD, «que adeo commu-

nis eorum cétio en. , I
THEon4.PR0Poaç un

a

Si recta Iinea métis duabus lineis fe mu-
tuo fecantibus , in communi fcâtione ad re-

ctos angulos infifiat. Illa duéÏo etiam pet
ipfas plano ad angulos reâos erit.

REâa linea AB, infiltat duabns métis CD, x1371”
EF , ad naos angulos in communi caron) h ’

feâîone B. Dico re&am AB , ad angulos quo- ’ b; A
ne rectos elfe piano , quod pet îpfas ducîtur, i
eu in quo exiflunt. r Cam enim fe mutuo feeent .

in B; acrunt ipfæ in uno piano, uod fit CEDF. a a; and
Sumantur inter fe æquales refit: G, EH; item
méta BI , 13K ; ducant’rlrrque reâæ GK, 1H;

. 3 me
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in eodem plano par B, ducatur reâa LM, fe-
caps mais GK, 1H, in punais L , 8: M. De.
mnttantur quoque ex A, punétq in fublîmi ad
idem planum reâæ AG, AL, AK, AH, AM,
AI. Quonizm igitur latera BG, 3K, trianguli
BGK, lateribus BH, B1, trianguli BHI , ex

flirt; confiruâione funt æ ualia; b 8c angulî quoque
A i fis contâmi GBK, BI iâcum fin: ad verticem
a; ’ ’ , o po ti, æquales: c runt bafes GK HI
’ Q". inter la , 8: anguli BKG, BIH, inter fe quoque

un es. ’
- l . urfus deum angulî KBL, [BM, ad verticem
guru B, oppofitî fin: æ uales; erunt duo anguli KBL,

BKL; triangulî KL , duobus angulis IBM ,
BIM , trian ulî BIM , æquales; Sunt autem 8c
huera BK, I, quibus adjacent æqualîa, ex coma -

"56, Itruâîonen elgitur 8: reliqua latera KL , LB,
3’ W reliquîs laterîbus IM, MB, æ ualia erunr.

Præterea cum lacera AB, B , trianguli ABC,
æqualia fin: laterîbus AB, BH, triangulî ABH,
ex conflruâione; 8: angulî ipfis contenti ABG,

f 42W ABH , æquales , nempe rcâî, ex hypothefi , fe-
nmt 8c bafes AG, AH, æquales. Simili,argu-
mento æquales erunt reâæ lincæ AI, AK.

Amplîus 12m: latent AI, 1H, triangulî AIH,
lateribus A , KG, trianguli AKG , æqualîa
faut; 8c bafis AH , bafi AG, ex haîîenus de-

i8,grùui monflmis , gemm etiam angulî AIH , AKG,
diâis lateribus comprehenfi, æquales.

Itaque cum latent AK, KL, trianguli AKL,
æquaha fin: lateribus AI, 1M, triangulî AIM;

. I 8: anguli îpfis contenu AKL, AIM, æquales
QIÆW etiam, ut Menus demonfiravimus; berunt quo-

que bafes AL, AM, æquales.
uoniam denî ne lama AB, BL, trianguli

A8 , æ ualia unt lateribus AB BM trian-
- film AB ; 8c bafis AL, bafilAM’ ex emon-

il mis ; fatum quoque angulî AË
A diêtis lateribus comprehenfi , .æquales ; qui cum

fiat deinceps , mai uum, ex defin. Io. lib. r.
’ * A Quare [gag AB, rectos angulo: eficit cum 1è;

L, ABM,.
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&a LM , quæ in piano fubjeé’co îpfam’ mugit in :
B; Eademque ratione oltendetur , reéhm.AB,
cum omnibus reâis , quæ in eodem piano ipfam
tangent in B, an ülos reâos confiîtuere , etiam-
fi imer punâa , I, 8: K ,8 H, duâæ tînt,
dummodo rafla: G1. KH, jungantur; Vel certæ 7l"?
literæ difponantur , ut prius , quemadmodum in 33"."
hac figura apparet, ubi eædem fun: litera, 8: ta- 3’ 6’
men LM, non ducitur à finiftra in dexteram, ut
in figura quinta , fed à fuperiori parte verfusflin-
feriorem. Quocirca méta AB , plana CEDF,
quad par raclas CD , EF , ducitur, ad refit):
angulos erit, ex defin. 3. hujus lib. 4Sî re&a
îgitur linea métis duabus limais fa mutuo feeanti-
bus, 8:c. Quod demonfirandum eut;

THEOR. 5. PROPOS. 5. ..
Si mâta linea re&is tribus lineis fe mutuo

tangentibus , in communi feétione ad reâos
angulos infiftat: Illæ ne: rcêtæ in uno funt

* p1ano.

INfiflat rafla lima AB, tribus mais lineîs BC,: 7 J B
BD, BE , fe tangentîbus in B, ad xeâos ,an- XXVIL

los in communi earum feétîone. feu «au B. fis. 7-
ico tres métas BC, BD, BE, in uno plano

erre. aCum enim quæIibet duæ in uno Entpla- A a. and
no, propterea quad produétæead es B, fe
mutuo fecent in B; fint BC, BD, m plano FC;
Et fi fieri poteft , rafla BE, non. ponatur in eo-
dem piano, fed in fublîmi. bQuonîam veto duæ b ,, ms.
méta AB, BE, in uno fun: plane , cum fe mu-
tuo fecent in B, tînt ambæ in plane AE. Et
glial plana FC , AE, fibî mutuo occurrunt in

; :necefïarîo produâavfe mutuo fecabum. a Si: c 3. and A
ergo eorum commuais feétîo reâa BG. Quîa
veto re&a AB, ad angulos radios onitur métis . n
BC, BD; derit propterea 8: plana C, pet ipfas d 4. un?!
duCto ad radios angulos; ac proinde ad reâos .1

4 T 4 angu-
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angulos’erit reâz BG , quæ ipfam in B, mugit,
ex (jeûna-3- hujus lib. Quare rcéti anguli ABE,
ABG , exifientes in piano AG, per reâas AB,
BE, duâo squales inter fe crunt , pars 8: to-
mm. Quod et! abfurdum. Duabus igitur reâis
BC, BD, in uno piano FC, cxiitcmibus, non
erit RE , in fubiimi, fed in eodem cum ipfis pla-
no. Quocirca fi méta linea métis tribus lineis fc
glume tangentibus , 8:c. Quod en: oflcndeu-

un. -
a; -’IÏH.EOR. 6. PROPOS. a.

Si duæ reéizæ lincæ eidcm piano ad rafles I
fint angulos; Parallclæ erun’c illæ reélæ li-
neæ.

148. SInt duæ reâæ lincæ AB , CD , eidem piano
XXVII EF, ad angulos reâos in punais B, 8: D.
fig 8. Dico ilias cire paralleias. Duâa enim méta BD,

in piano EF, erunt auguli ABD, CDB , mai,
ex dcfin. . hujus lib. Jam in eodem piano EF,
ducatur G, ad BD perpendicularîs, ponantur-
que æ uaies AB , DG. Conneétamur deindc
retâte G, GA, AD. Quonîam igîtur datera
AB, BD, trianguli BAD, æqualia fun: laterîbus
GD, DB, triangulî GDB, ex confirué’tîone; 8::

I j . angulî quoque ipfis contenti ABD, GDB, æqua-
a 4-er les, nempe reâi; aerunt baies æquales AD, CB.

Rurfus quia latera AB BG, trianguli ABG æ-
uaiia fun: laterib GD, DA, trianguli GDA.

b 3-!rim’ fi autem 8: bafi commuais AG, berunt angu-
ii ABG , GD. , æquaies: E1! autem ABG, re-
&us,-ex defin. 3. hujus lib. Igîtur 8: CDA,
retins erit. Quoniam veto ex cadem defin. an-
guius quoque GDC , reflua cit; erit mâta GD,
tribus mais DB, DA, DC , ad angulos mais.

i: y. and. tQuare refis: DB, DA, DC, in une arum ia-
no , hoc et! , CD, erit in piano pet retins B,

à aund.DA, duâosdEft autemAB, in eodem piano,

i

i
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in ’quo DB, DA. Radia igitur CD, in eodem
erit cum AB, piano. Quocirca cum anguli in-
terni ABD , CDB, lin: reâi; cerunt rCËIæ AB, "W
CD, paraileiæ. Si duæ itaque reétæ lincæ eidcm
piano ad radios fin: angulos, 8:c. Quod cm:
demonfirandum. ,

THEOR.;PROPOS7. n
Si duæ fini: paralleiæ reétæ lincæ , in qua-

rum utraque fumpta fin: quælibet punéizzl:
Illa iinea, uæ ad hæc punâa adjungitur ,
in eodem et? cum parailelis piano. .
IN parallelîs AB, CD, fumantur utcunque duo 713g

A punâa E, 8: F , quæ refila conneâtantur EF. xxm
Dico reâam EF , in eodem cire piano, in quo, fifi 9:.
pet definitionem paralleiarum, funt paralieiæ. A8,

. CD. Si enim renfla EF , non concedatur cm:
in eodem piano paraileiarum, (cd exna, feu:
jam aliud pianum fuperficicm paraiielarum par
punâa E , 8: F, fitque communîs feâio horum
planorum EGF, aquæ méta Iinea erit. Duæ igî- a guai.
tut reâæ EF , EGF , cum habeant eofdem tu. i
mines E, 8: F fuperficiem claudent. bQuod hmm;
et! abfurdum. bien ergo extra planum paralleia-
mm AB, CD , erit rafla EF. Quare fi duæ fin:
parallelæ rafla: lincæ, in quarum utraque fumpta
fin: quæiibet punéta: Iila linea, quæ ad hæc .
puna: adjungitur, in eodem cit cum paralieiis
piano. Quod en: demonitrandum.

-THEOK83PROPO&8.)W;
Si duæ fin: parallelæ reétæ lincæ, quarum

altera ad- .re&os, cuidam piano fic anguios 5
6: reliqua eidem plano’ad "mélos angulos erit.

81m paraileliæ reâæ AB, CD 5 fitque CD, pia- un;
no EF,- ad angulos mélos. Dico à AB, xxm.

’ T 5’ a Wh! .125
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eidem piano EF, elfe ad reâos angulos. me.
enim méta BD , in piano EF , erit pet defin. 3.

aïfiw hujus lib. anguius CDB, re&us: aSunt autem
duo GDB, ABD, duobus mais æquaies. Igitur
8: ABD , reâus erit. Jan: in piano EF, duca-
tur BG , perpendicularis ad ,BD ; ponantur ne
æquales BG, CD. Conjungantur deinde te æ

,. ,V DG, GC, CB. Quoniam igîtur iatera CD, DB,
trianguli CDB , æqualia fun: iateribus GB, BD,
trianguli GBD, ex conflruéiione, 8: anguli quo-
que ipfis contenti C DB, GBD, æquaies, aimi-

b and rom rec"ti: la Erunt bafes CB , GD , æquales;
Rurfus quia latera CD, DG , trianguii CDG,
æqualia iunt lateribus GB, BC, trianguli GBC,

c 34mn 8: bafis cit communis CG. cErunt anguii CDG,
V [GDC , mais iateribus comprehenfi æquaies. En

-* **-’autem CDG , retins ex definitîone ;. hujus lib.
"4 s Igitur 8: GBC , seau: erit. Quare méta GB,

duabus redis BD , BC , fe mutuo fecantibus in
B. (Si namque producerentur DB, CB, fecarent
fefe in B, 0b angulum GBD,) ad reâos angu-

d çuil- los exiflit; dac proinde ad reâos anguios erit
piano pet BD , BC , duêto: Kit autem in hoc

a 1. and. eodem piano reâa AB; :propterea quad reétæ
BD , BC , in eodem fun: piano, in quo paral-
ieiæ AB, (3D; cum punâa B, C :D, exiüan:
in parallelis AB , CD. Igitur 8: GB, re&a re-
âæ liA , ad reâos erit angulos ex definitione 3.
hujus lib. Quare cum AB, reâa fit ad métas

f a: and. BG , BD; rerit quoque AB, méta ad pianum
pet BG, BD, duetum , hoc en, ad planum EF.
Si duæ igitur fint parallelæ reâæ lincæ, quarum
airera ad mélos cuidam piano fit anguios: Et

7, reliqua eidem piano ad reâos anguios erit. Quod
i erat oitendendum.

a; (THEOR. 9. PROPOS. 9.
2., p. A, quæ (eidenï .reëtæ lincæ fun: paraüelaÊâ

r; A i. C
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fed non in eodem cum illa piano: Ha: . ’
quoque fun: inter fe paraiieiæ. i -
Sint reâæ AB , CD , ipii EF, paraileiz; non a - un,

fint autem in eodem cum EF,apiano. Dico ’xxru’, 3
AB , CD, paraiieias quo ue cire. a Nam àquoe fig. rt.
libet punéto G , reâæ * , ad ipfam EF, du-
cantur duæ perpendiculares; GH, quidem in
piano paraiieiarum AB, EF , at GI, in piano
parailelarum CD , EF. Qtuloniam igitur EG,, i 15
méta cit ad duas métas G , GI, fe tangentes p
mutuo in G; aerit reâa quoque ad planum et 0 4o W-
ipfas GH, GI, duâum. Quamobrem cum ut.
parallelæ AB , EF , 8: EF, fit reéia ad planum
et GH , G1 , duâum; à erit quoque AB, ad b and.

idem planum méta. Similiter cum (in: parallelæ
CD, EF, fit autem EF, méta ad lplanum pet
GH, GI, duâum; petit etiam C , reâaadczvfli
idem planum; dAtque p’roinde re&æ AB CD, d 6- W.
cum refitæ fint ad idem planum per GEL GI, i
duétum, paralleiæ erunt. Quæ igitureidem reâæ
lincæ fun: parailelæ fed non in eodem cum illa U
piano, ha: uoque un: inter feparallelæ. Quod .A

erat demon randum. a
THEonraPROPoaxana

Si duæ feétæ lincæ fe mutuo tangentes ad
duas métas fe mutuo tangentes fin: arauc-
iæ, non autem in eodem piano: æ an--
gulos æquales comprehendenc.

Int reétæ AB AC fe tan entes in A,,parai- 7*";
S lelæ mais DE DF, fegtangentibus in D; ,4;an
non (in: autem AB , AC ., in eodem piano, in ï "î -
quo DE, DF. Dico angulos BAC, EDF, ab in. a. :1
ipfis comprehenfos elfe æquales. Ponantur enim
AB, DE, inter fe æquaies, 8: AC, DF, inter
Te, dueanturque reétæ BC , EF, BE, AD, CF.
Quoniam igitur AB, DE , parallelæ funt 8:]:-

qua et;

.. ï
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enflai quales"; aerunt quoque BE, AD, paraiieiæ 8c

æquaics. Simili argumente paralleiæ erunt 8c
ætales CF, AD. Quare cum BE, CF, paral-

bg.aad. le :8: squales (in: eidem AD , berna: etiam
capa-i BE. , CF , inter le parallelæ 8: æquales; rAc

Ëpterea parailelæ 8: a: uales erunr reé’ræ BC,
i. ,Quia ergo latera A , AC, trianguii ABC,

æquaiîa fun: iateribus DE, DF , triang’uli DEF,
ex confiruâione; 8: bafis BC, bali EF , æqua-

d &er lis , ut modo demonflravimus; dErunt 8: anguii
’ BAC , EDF , diâis lateribus comprehenfi, æ-

quales. Si igitur duæ recta: lincæ fe mutuo tan-
gentes, 8:c. Quod crat oflendendum.

xi; PROBL. 1.PR.OPOS. Il.
, A date puntïto in fubiimi, ad fubjeâum

planum perpendxcuizu’em rcânm lineam du-
. cere.

3. It à punéio A , in fubiimi ad fubjeâum pia-
XXÏVÉ. S num BC, ducenda perpendicularis. Ducatur
fi. .3. in pians BC , recta utcunque DE, and uam ex
uam A deducatur perpendicularis AF. bEt in piano
bllorfl’ BC. , pet F, ad DE, perpendicularis ducatur
empirai GH, rad quam ex A, perpendicularis demirtatur

Al. Dico AI , cire perpendicularem ad planum
uam fubjeâum BC. dDuâa enim in iano BC, pet

I, ipfi DE, parailela KL , cum F, ad reâos
angulos fit duabus FA , 17H, ex conflruéiione,

a. and. tac proinde reéta ad pèanum per FA, F H, du-
8. and. &um fait quoque I, ad idem planum pet
a- qui FA, EH , duâum reéia. gQuoniam veto AI,

in eodem cit xcum mais FA,’FH, piano, ran-
gitque reétam K1, in I; erit per definitionem à.
hujus lib. anguius KIA, reâus; at ne adeo A ,

la &M ad reâos angulos erit duabus K1, F. blgitur
AI , ad planum BC , re&a erit. A date ergo
punâo in fiiblimi , ad fubjeétum planum perpen-
giîglarem reétam lineam duximus. Quod fanen-

eÎflo iZ ’ PROBL.

,fin.
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Linexuuonprmvaæm
-PRonna.PR0Poamgfiw

Dato piano à punéio, quod in ilio datum
en: , ad teëtos anguios ,reftam lineam exci-.,

tare. .. ’ - ’
si: a dato punéio A, in piano BC, ducendai La;

perpendicularis ad datum planum BC , 4E! XXVII.
quovîs unâo D , in fubiimi demittatut ad ia- fig- I4-
num B’ , perpendicularis DE, quæ fi ceci erit "bille
in A, punétum , faâum erit , quod proponitur:
Si veto cecidcèrtitAin aiâud punrîtumAE; page

teâa pet E, , la ucatut pet , i , b 1.paralieia AF , in piano GH pet DE, 15A, due 3 M
6:0. Dico AF, reâam c e ad planum dam!!!
BC. Cum enim DE, AF, paralieiæ lint ;: 8:
DE , reâa ad ianum BC , ex conitruétiones
petit quoque A , ad idem. planum BC, rafla. c 8. and,
[taque daro piano , à punéto , quod in 1110 da-f
tum cit, 8:c. Quod facieudum erar. ’

THEOR.u.PROPO&1& ’» 3173-7

Dato piano , à purifie , quod in ilio.da-
cum cfl: , duæ retire lincæ. ad reEtostguios
non exc1tabuntur , ad eafdem partes.

SI: darum planum AB. Dico à dato ejus pun- 743-:
&o C ,i ad eafdem pattes non polie educi du- XXV".

as petpendiculares ad planum .AB. Ducantur li!- If-
enim fi pou-li fieri, duæ perpendiculares CD,
CE, ad planum AB , 8: pet CD, CE, aquæ in a and.
11110 , eodemque piano fun: , ducatur planum
FG, feeans planum AB, pet reâam lineam.GH;
Cum igirut EC, DC, recta: (in: ad planum’AB;
erunt pet defin. 3. hujus lib. anguiiECG, DCG"
reéti, ac proinde æquales pars, 8: rotum. Quod l
cit abfurdum. Dato vigitu: piano, à purifiez), Æ:
quod in i110 datum cil, du; même lincæ.ad&i’d- ,, .

t l os .z
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&os anguios non excitabuntur , ad carder!) par-

- tes. Quod era: demonitrandum.
Alitet. Ducantnr, fi fieri potefl, ex C, ad

planum AB , duæ pet endieulares CD CE.
Cam igitut du: DC, C, recta: fin: ad idem

b 6- M planum AB; berunt ipfæ inter fe parailelæ, cum
men eonveniant in punfio C. Quod en ab-

v r 11m.Ai

fiü"nHEonraPR0Poaza
y - Ad quæ plana , eadem refila linea re&a

4 A ’ cit; illa fun: pataiieia.
113. I: tafia AB , ad plana CD, EF, reaa. Dico

1x71". 1 aliela elfe plana CD, EF. Si enim non
fg. l- et antur elfe paraiieia , produâa inter fe con-
a a: IM- Venient. Convenian: ad partes C, E, a8: faci-

an: eommunem feâionem reâam lineam GH;
In qua fumpto punâo urcun ne l, ducantur
refit: 1A, lB, in pianis GC , GEF. Quia’
igitur AB , refit: ponitur ad plana GCD, GEF,
cran: pet defin. 3. hujus lib. duo anguli IAB ,

bl7,,ri.IJBA, reâi, in triangule ABI. bSed 8: minores
duobus reéiis funt. Quod eût abfurdum. Igitur
plana CD, EF , produâa nunquam inter fe con-
veninnt. Parailela ergo flint. Ad quæ igirut
plana, eadem reâa linea teâa elt , 8:c. Quod
en: demonfitandum.

mLJTHEORtæPROPOSmy
Si duæ reflet: lincæ fe mutuo tangentes ,

ad duas métas fe mutuo tan entes fin: pa-
taiieiæ , non in eodem confi ntes piano:
Paraileia funt, pet quæ illa ducuntur, plana.

du). ln: duæ tafia: litre. AB , AC, fi: tan entes in
nm, A, paulien: duabus métis lineis D , DE ,
.4” in. i
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Liant: varan c urus. 3o;
le tangentibus in D , exiltenribusque in alio cum
illis piano.- Dico 8: plana BC, EF, pet ipfas ,,
duâa , elfe arallela. Ex A , a enim deducatut "La;
ad planum E , perpendicularis AG, occurrens i

lano EF , in punâo G. ’ bDeinde in piano b3I.er
F, pet G, ducantur GH, GI, ipfis DE, DF,

parallelæ. Quoniam igitur teé’tæ AB , GH , .
parailelæ fun: ipli DE; cerunt 8: AB, GH, C 94m1-
inter fe paralieiæ. dAc proinde Vanguli BAG, 49g”?!
AGI-I , duobus mais æquales: En autem AGH, l " j
reâus ex delin. 3. hujus lib. Reâus ergo erit i"
8: sanguins: BAG. Simili atgumento conciudes,
anguium CAC , ’reétum elfe. Itaqne cum méta
GA , li: recta duabus AB , AC, oteâa quo ne ° lit-35
erit GA, ad planum BC, pet ipfas duétum. qEfl
aurem 8: reétaad planum EF, ex confituâione.
figitur paraiieia (un: planaIBC, EF. Si ergo f un!
duæ teâæ lincæ fe mutuo tangentes, 8:c. Quod
crar demonlitnndum.

SCHOLIUM
Data plana , par dam»: punflum, quad in en

non qfl, parallelum planum duære.

Data»: planum fit dB , pnnflumpe clama ipfmn TA:
fit C , p" quad dmmdum fit planant plain AB, XXVlll.
parallelum. In plana AB , ducatur «tangue M153. 3.
"8.8 DE , DA, je tangenter in D, paradis, à que l .

. ad C, "au. ducatur DC. Deinde’ in plana BC, " ’
fer «a... DB, DC. dudit), fagatnr CE, ipfi DE , NEF
paralleld. Et in plana AC , er "En: DA, DC . " ”
dada fiat (moque CF, ifi DA., pommela. Dia
planum EF, par "au: CE . CF, dallant, parulie.
[un gît plana data dBu Cam enim du: refit
DE , DÂ , [e tangente: in D, dùabar reflir’CE,
CF, je tarigentibu: in C , etiflmzibujque in alfa
tu»; illi: plane parallelæfint, gpnrallela en»: plus gr; p11,
dB, EF, par ipfa: Julia. Quod f]: propqfitum.

H THEOR.

Cwài
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m. THEORx*PROPO&I&
Si duo plana parallela plano uopiam fe-

çentur : communes illorum f6 loues fun:

parallclæ. -1’13. SEcentur plana AB , CD , parallela piano EF,
117"!- per refilas EH, GF. Dico communes feüio-
(K. 4- ucs eorum EH , , GF , elle limas parallelas. Si

enim non fun: uallelæ, produâæ inter fc con-
veniem, cum n: in lano EF, femme. Con-

A 5.1141 veniant igitur in pun o I. aQuîa ergo rota
méta HEI , in uno et! plane nimirum in AB,
produâo; Item rota méta Fdl , in uno quoque
cit plane , videlicet in CD , produâo; conveni-
ent etiam plana AB, CD, produéta ad I. Quod
dl abfurdum, cum onantur parallela. Sunt igi-
rut rcâæ EH, CEP,
plana parallela plane quopiam facemur , 8:c.
Quod ara: demonfirandum.

ami. THEOR.15. PROPOS. 17.
Si duæ re&æ lincæ parallelîs planîs fe-

centur; In eafdem rationes fecabunrur.

r43. REétæ lincæ AB , CD, facenmr pïanîs mal-
XXVIII. r lclîs EF , GH , 1K, in punais L, . U
fi. 5. O, P, Q. Dico cas fecarî Eroportîonaliter, hoc

efl, fegmcnta earum inter îâa lama intercepta
cire Eroportionalia, ut quidem M , ad MN ,
ira c e OP , ad P . Ducantur enim reétæ L0,
NQ, in planis E , 1K, 8: conjungatur reâà
LQ, occurrens plane GH, in R, unâo, à

  quo ad punéîa M, P, refilas ducantur M, RP,
5 z» Mn in eodem piano GH. nEritque triangulumLNQ,

in une plano: fimilirer triangulum LOQ, inuno
piano. Quoniam vero plana arallela GH, 1K,

brand. fecantur plana trianguli LN , écran: commu-

’ ne:l

pararlclæ- Quare (i duo .
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mes feCtiones eorum MR , NQ, rallèlæ. Par!
ratione parallelæ erunt RP, L zQuam;obcz;fin;
rem erit ut LK, ad RQ ira LM , ad MN,
Item ut LK, ad RQ, in ÔP, ad- ;- Ac pro- .
inde ut LM , ad MN, ira 0P,.ad .’ Si-îgî-
tut duæ reâæ lincæ. parallelis plants fecenmr, au: 

Quod en: demonltrandum. . ,
THEORrâPRÔPÔEr&
I Si méta linea. plano cuipîam ad re&os fier

angulos: Et omriia , quæ pet. ipfaml, plana
eidem plana ad re&os angulos erunt.
5h re&a AB, ad planum CD, reaa’. Dico un».

omnia plana per reétam AB, duâa, eflè reâa XXVzu,
ad idem planum CD. Ducïtum enim fit pet AB, fig. a.
planum EF, fecaas planum CD, par radian) li-
neam FG. Sumpto deinde punâo H, utcunque
in rafla FG , nducatur in piano EF, ipli AB, .3. "in:
parallela HI. Quonjam igitnr AB, 1H, paraile-a
la: (un: ; 8c AB , ponitur reéta ad planum CD;
berit’quoque 1H, ad idem planum CD, tafia: b 8
ac proinde pet defin. 3. hujus lib. ad communem
leâionem FG, perpendicularis. Eadem ramone.
omnes lincæ, quæ in plano EF, i fi AB, du-
centur parallelæ , erunr ad planum D, reâæ;
ac proinde pet defin. 3. hujus lib. ad communem
feâîonem F G perpendiculares. Quare reétum
erit planum En; , ad planum CD per defin. 4.;
hujus lib. Simîquue argumenta o endentur 0mn
nia alia lama per reâam A3 duâa ad planum I
CD , e c rafla. Si igitur teâa linea planer cub-
p’îam ad reétos (i: angulos , 8:c. Quod en; de-
monfiraadum.

’fHEOLiZPROPOaia’

. Si plana fe mutuo fecantiaË, piano
r cuidarn ad re6tos (intangulos , communia

, i I V etiam

.. I- itur.
.a v......ï a i
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etiam illam [e650 ad reâos eidem piano

..angu1°ssrit

Tl; Sint duo plana AB, CD, a mutuo feeantia
mm p8 lineam reâam EF, ad pianum GH, méta.
fl- 7. Diodeommunetn illorum feâionem EF, reâam

11:?un cire ad idem planum GH- Aut enim
ad BF , DF, communes feâiones planotum

, AB,, CD,-cum piano GH, tafia cl, zut non.
, (and. Si reâa dl EF, ad BF, DF, ateâa quoque erit

ad planum GH, quod pet ipfas ducitur. Si veto
EF, concedatur méta ad aiteram rodai-nm BF ,
DE , tantum fit ca méta ad BF. Quonïgm
igitur planum AB, ad planum GH, ponitur

. refluai ; erit EF, quæ in piano AB, ad B17,
i communem ï eju’s feâionem cum piano GH ,

dncitut ipapcndiculuis , ad planum GH , reCta,
a 4. dcinjhujus lib. Idem conciudes fi EF,
cancedatnt reâa ad DF. Exit enim 81 mncEF,
ad planum GH , mais ex dcfin. 4. hujus lib.

1 cum perpenidicuiaris ponatut ad DE; communem
feâioncm piani CD , cum pianolGH , ducatur-

ue in piano CD, ad pianum GH, teâo. Si
denique EF , ad neuttam BF , DF , cire creda-i

buna! tu: reéta; bducatur ex F, in piano AB, ad H2,
communal: ejus feâionem Cam piano GH,]pa-o
pendiculatis; FI-;i Item in piano CD , ad F,
commanem gejus feétionem cum piano GH ,
perpendicuiatis FK. Quoniam igitur planumAB,
reâum’ponitur’ ad planum GH, erit quoque pet:
pandicuiaris lF-,I quæ in piano AB,iad BF, com-
munem ejus feâionem cum piano GH, dudtut,
reâa ad planum GH, ex 4. dtfin. hujus lib.
Eadem rations: erit KF, ad idem planum GH,
redis ï;v9Ac ptoinde maman, ad planum GH,.
duæ petpendiculates i fun: excitatæ. Quod fieri

"34,1, non poire fupra [demonflratum et). Quare DE,
l reâaetit; ad pianum CH..îSi du0*Îgitar-plm

fe mutuo fecantia piano cuidam ad naos (in:
angines , ,ôth. , Quod cm,- demoniiraadum; i

i ’ ’ ’ THEOR..
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T H E 011.43. P R i090 s; 20.5
Si- foiidus anguius tribus angulis îpianis

contineatut: Ex his duo quilibet ut ut af-
fumpti tertio font majores. v i ’
CÔntineatur angulus folidus ad A , tribus an-

and

Ï Il:
gulis planîs BAC , CAD , DAB. Dico xxm’ei

quosiibet duos relique .efie, majores; Si- enim v
omnes ttes fin: æquales,-peripicuum en, quem!
duos majores .efl’e v relique :a Si veto duo tantum
fin: æquaies ,. au tertio: utrovis miner , tonna:

eque «qnosiibet .duos teigne majores eflëa’
uod fi unau. videiicet BA , fit maximes, re-

’ ui autem five. æquaies , five .inæquaies , mani-

X4

h
fi: mretiam et! , quemlibet horum cum mainte
ille BAC ,- relique un -majorem. Dico jam
hoc anguio ineximo BAC, majores quoque: elfe
au ios duos BAD ,aDAC. in piano enimÎ pet

AC ,i duéi-o va fiat anguius BAIE ,U angine rag-MA
BAIS, æqualis-g & tcéia AE , æqualis teflæ,
AD. Deinde in’eedem piano pet E , extendatur
méta BC , ifecansï-teétas AB, 1AC, in B, 8x C; . 4
conjunganturqueaeéiæ BD, Quoniam igid
un: PaterâÏ’ADf AB, trianguli BAD, æqualis
font iatetibusï-AE ,-i AB , trianguii BAE; 8: am

afl»t:x f. z .

31m queqüeï’ipiis Écoutentî , pet confiruaione’rn.
a31’ales;’âerü’nt bures BD ,- BE , æqnaiesæ bayiez!
r nia perd iatetaïïDB , DG , majora funt latere campant
BC fifi demantuir æquaies’ rediæ BD, BE , reliu-
quet’ut tafia CD, major quamCE. ’CuIm-igimr’
lateta AD, AC, trianguli BAC , æqualis tint

a iatetibus AE AC, trianguii BAC; 8c bafisCD, t
major barrièÆ.;) écrit, anguluSIÇAD, angnio (hi-2’553.
CAE, major. Additis ergo æqualibus Iangûlis
BAI) ,0 BAE , erunt duo Ianguii CAD ,A BAI) ,
finj’oresl’düdbus langùlis CAE’,’ BAIS, Hoc-kit ,

toto augure 155407,! iqni’ maximas: omnium ponce
battit; and. moitie me; quilibet: inuite majore!
«sur reiiquo non maxime. Quocii ca fi fondus

V 2. * ange:

fin...
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anguius tribus au lis ianis eont’n tut de .
Quod en: oilender’rzdlum.P I l, ca ’ c

:THEOR. 19. PROPOS. 21.
7’ Omnis foiidus angulus fub intimeribus ,
quam quatuor métis angulis plains conti-

1 1.; It angulus foiidus A, contentus tribus pianis
nm.in 9

aumadD, veto fui: CDA, ADB, B

- angulis BAC , CAD , DAB. Dico hos n’es
au nies minores cire quatuor métis. Du&is enim
te is BC, CD DB, etunt confiîtuti tres anguii.
foiidi B, C , , quorum quiiibet fub tribus an-
gulis pianis continetur, men) e B, fub CBA ,;
ABD , DBC. At C, tub A ACD, DCB:15C. aQuohiarn-

veto duo anguii CBA , ABD, majores funt
aoêuio CBD; fimiiiterque duo anguii BCA ,
A D , majores anguio BCD; 8c duo anguii
CDA , ADB , majores auguio CDBz. erunt fer
anguiiCBA, ABD BOA, ACD CDA, ADB,
tribus angulis CB , BCD, CDE, majores.

533m bHi autem tres æquaies fun: duobus;te&îs. 111i

opprima
in * ’ duobus métis æquaies) fi aufetautur fer illi" uo-

i in?

ergo fer duobus mais erunt majorera Cum igi-
tut a: illi , une cum tribus ad A , æquaies En:
fez mais propter trianguia tria BAC, CAB ,
DAB, (:funr enim anguii cujusiihet rrian ii

bus teéiis majores , relinquentur tres ad A, foli-
dum anguium conitiruentes, quatuor mais mino-
res. iOmnis ergo fondus angulus,» ôte. Quod
crat demonitrandum. a i ,

’LTHE o R. 2o; 15110110322.

Ç *fuerint tres anguii iani, quorum duo
ut libet aiimnpti reli uo un: majores; coma
prehendant auteur ip on refit lincæ æquaiëesâ

- r
A..
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fieri poteflz, ut ex iineis æquaies illas refla’s n
conneéientibus triangulum conihtuatur.

SInt rtes anguiipiani A , B, C, comme mais 1’213.
æquaiibus AD , AE. , BF ,BÇ , CH, CL, XXVIII.

hac tamen lege, Lit duo uiiiber reli uo finr ma-tfsj .102
jores. Dico ex,rribus te ris DE, F , HI, quæ h n.
reéias illas æquales eonncéiunt , triangBium lpoire
confiirui; hoc cit , rrium’reéiarum, E, ,

- Hi , quasiibet duas reiiqua cire majores. ,Nam
hoc pofiro , aex ipiîs triangulum facile confieip- un
tut. Quod enimiiduæ DE , FG, majores fintï, . t
quam H1, ira oitendetur. bFiar anguius DAK, 3.34,3;
anguio B, æqualis, cadatqueprimum AK, ad
partes AD , ira ut fiat totos uidam anguius
EAK, ex duobus EAD, DA ,1 compoiirus;

uod quidem continger , quando duo anguii
AE, B. duobus métis font minores. Pona-

Itur AK , ipii AD, æqualis, conneâanrurque re-
âæ KD., KE. Quomam igirur lareta AK, AD,
trianguii AKD , æquaiia fun: iateribus, BF, BG,
trianguii BFG; 8c anguii ipfis courenri DAK,
8C B, æquaies; cetunt 5c baiesiKD, F G, æqua- c 4-21-in
les. Rurfus quia iatcta AK. , , .rrianguii
AXE, æquaiîa funr lateribuus CH, Cil; 8c angu- .
lus EAK, major anguio C, ’propterea quod duo
anguii DAE , de B , majOres ponuntut angu-
io C; derit 8: baiis EK, major baie HI z da4.primi
efunt aurem recta: ED, DK, majores reâa EK. "d’un!
"Igitur mulro majores erunt ED, DK, quam

Cum ergo DK, oflenfa fit æqualis reâæ
FG,; etunt que ne DE, FG, majores quam HI.’ ’

Quod eii proporrum.i ’ . . ïCadar deinde AK, in teétum 8c continuum du",
ipfi AF.: quod uidem accidet, quando duo. au: mm". f
uli DAB, 8: , duobus teétis funt æquaies, fi, n,

A onatutque AK , ipii AD æquaiis ruri’urn, 8c
conneâarur reâa KD. fÉrir , igirut,’ ut prius (am
KD, ipfi F G , æqualis. g uoniam veto recta gara-pian?
ED , DK, majores .funr tee a KE, 8: RE, æ-
.quaiis en mais CH, CI , ex hyporhefi , a: cou-

’ V 3 iiru&ie-
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- flruâionei; erunt que ne ED, DK. , majores

. IIQOJM duabus CH , CI; b [le autcm majores flint ,
. uam HI. Igirur muiro majores crunt ED ,

a K, quam HI. Cum ergo DK , oiienfafit æ:
’e g l, , ’quaiisipiî FG’; erunt quoque DE , FG , majo-

’ ; ores quam HI. Quod cit propofitum.
"MISS Cadar poitrenio AK, ad partes AE, ira ut
XXIX. nec anguius torus compnnatut ex auguiis EAD,
fig. r, iDAK, nec tafia fit EAK; uod demum, eveni-

"et, quando duo anguii DA , & B, duobus
mais funt majores. Pouatür ne ruri’um AK ,

z I ipii AD, æqualis, 8c ducantut reéiæ KD , KE.
i4..pn’uiiEtit igitur , ut prius KD ipii FG, æqualis.
kamala" &Qu’oniam Vero duæ DE , DK , minores funt

duabus AE , AK, 8c AE, AK, æquales duabus
CH, CI ," ex hypothefi 8c. couiiruâione; crue:
quoque DE, DK, majores quam CH, Ci:

[tapinai Ha: aurem majores funt , quam HI. Igitut
muiro erunt majores DE, DK, quam Hi. Cum
ergo DK, oflenfa fit æquales ipii FG; etunt
quoque DE , FGi, majores quamHI,’ quod eii
propofirum. Eodem modo conciudemus DE ,
HI,imauores elfe , quam FG , fi anguius DAK,

’ fringale C , fiat æqualis; Item FG, HI, majo-
res, quam DE , afi angulo C, ad FB, continua-

rnnpn’mitur anguius æqualis , 8:c. mQuare ex tribus
reéiis DE FG, HI, triangulum conflitui pareil.
si igirut duetint ttes auguli’ piani, 8re. Quod
demonittandum erat. i

T18. Aiiter. Si tresanguii A , B , C , funt æqua-
XXIX. les; netunr quoque baies DE , FG , HI, æqua-
fil- î- fies; Ace proinde quæiibet duæ reiiqua majores.
Il 4-11" Si veto duo tantumianguii font æquales, 8c ter-
04, ma tins minot ;. a erunt quoque duæ iiiorum baies
"W æquaies , p &bafis tettii utraque miner: Quare

J rutfus qupeiibet duæ majores erunt reiiquanuOd
. i fi nous eorum ,, trempe A, ,’ i’it maximus, five

i reiiqui B, 81.1.6, tint inte ."fe 1Êq’uaies, five inau-
qiçlpràul quales; 1qerit Époque ba 13: D , omnium main-
i 4- ma. .üate D , bG, majores etunt uam HI:

Item, E’, ’Hi, minutes quaijG.’ ico mg

, l
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8c reéias FG, Hi, majores du; méta DE. rFîat infini;
enim auguius DAK , æqualis ,an uio B, pona-
turque AK, ipfi AD, æqualis. adet ergo pun-
é’tum K , infra DE; propterea- uod petI punâa. A
D , K, E , tranfir circumferenr a circuli ex A,
ad intervallum AD , defcriptal, ob’ æquaiitatem
reéiarum AD , AK, AE. Conmâ’antur deinde
recta: DK , KE. Quoniam igitur duo anguii
B, St C, majores ponunrur anguio DAE,
B, æqualis cit anguio DAK, pet conflruâio-
nem ; erit anguius C , major relique an uio
KAE. Et quia latent AD, AK, trianguliA ,
æquaiia funr iateribus BF , BG , ’trianguii BFG;
8c anguii ipfis contenti DAK , 8c jB’, I æquaics’;
rerit bafis DK , baii FG , æ ualis; A Rutfus quia a 429m:
latera CH , Ci, trianguli C I, æquaiia funt la-
teribus AK, AE, trianguii ARE, d: angulus
C, oitenfus major anguio KAE; terit 8c bali: gagnai
HI , major me KE. Quare cum DK, oitenfa
fit æqualis ipfi F6 , erunt FG , HI,’majores
quam DK, KE.- «Sed DK,’KE,’ majores rime, mum:
quam DE. igitur muiro majoreserunt F
Hi, quam DE. Quod cit propofituma

PROBL.-3. PROPOS. 23. .Ï uiij.
Ex tribus, anguiis. pianis , quorum duo

quomodocunque aiTumpti relique fun: majo-
res , folidum anguium confiituerep Oportet
autem iiios tres angulos quatuor mais minoë

res cire. t v ’ »
Int tres anguii A , B , C , uatuor refiis mir i 71

S lucres , hac conditione , ut qquiii duo tint fin-fi ’
majores’reiiquo. Oportet jam ex tribus anguiîî b l
A, B, C, angulum folidum conficere , ui ni- v I t: .-.
miroir: contineatur tribus anguiis planis,’ in diâîs 4
tribus an uiis fiat æ uales. Ponantur au; lincæ
au les iéios comptehendeutes , . .nernpe AD,
A , EF, BG,” CH CI, æquaie’s; fubtendan-

’ i1 4 turque
x
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turque bafes DE , FG, Hi. aFieri ergo poteit,

’ ut ex’DE, FG, HI, triangulum ,conitituatur.
.Conilituatut ex ipfis igitur triangulum KLM ,
fit ne garus K1. reéiæ DE; iatus LM, reâæ
IF ; 8c iatus KM, reâæ HI , æquale. bDefcri-
battit circa trianguium KLM , circuius , cujus
Centtum N, à que ducanrur teétæ NK, NL ,
NM. Eritgue quæliber reâatum angulos pianos
c0mprehen curium, ncmpe AD, AE, &c. major
U ualrbet duâatum ex centre N. Quod ira clien-
t crut. Cadar primo centrum N, intra. triangu-
lum KLM ; quod quidem fier , quando triangu-
’lum et! oxygonium, ut ex coroll. propof. y.
lib. 4. contint. Si igitur AD, AE, majores non
credantur ,p quam NK, NL , erunr vei æqualcs,

i ï vei minores. Sint ergo æquales. Quoniam igitur
iatera AD , AE , triangulî ADE , ualia font
iatetibus NK, NL, trianguli NKL; 8t afis DE,

a mW baii KL , æqualis : c erit anguius A , angule
KNL, æqualis. Eodem argumentoient angulus
B, languie LNM ; 8: angulus C, angulo MNK,
æqualis. Cum igitur tres anguli eirca N , æqua-
ies finr quatuor mais ex corol. propof. If. lib.
a. erunt quoque tres anguii A , B , C, quatuor
métis æquales. Quod et! ablurdum , ponuntut
enim quatuor mais minores. Non i itur æqua-
les funr AD , AE , ipfis NK , NL. ico quad
neque minores. Si enim minores fint AD, AE,
uam NK, NL , abfcindantur NO , NP , iplîr
D, AE, a uales, ducaturque recta OP. uo-

niam igitut e ut NK , ad NO, ira NL, ad P,
cum se anteeedentia inter (e, 8: coule uentia
fin: inter fe æqualia; erunt latcra NK, N , tri-

a 5:15", angulî NKL , recta proportionaliter, dac proinde
sapin? 0

f 4: fiat.
sin-M

P , ipii K1. , parallelafetit. eQuare anguii
NOP, NPO, augulisNKL, NLK, æquaies erunr,
8c triangulum NOP, triangule NKI. , uiangu-
ium. - fIgitur erit ut NK , ad KL , ira O , ad
OP. El! autem NK , major quam NO- gigb
tut dt KL , hoc et! , DE , quæ æqualis cil ipii
K1. , major erit , quam OP. Quocrtea cum la-

i I a ’ A ’ ter:
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ter: AD . AE, trianguli ADE, fin: æqualîa la-
tetîbus NO.,.NP, 1mm uli NO? ç & bafis DE,
major bafe OP , berît angulus"A , major un, hg’w
gulo ONP. Eadem ration: anguhis B , angulo e
LNM; a: un ulus C, angulo MNK, major de
oflendetur. nm igizur tres angulî ad N , qua- *
tuqr tint reâis æqualcs, ex com! propof. If. - ü N
lib. I. erunt tres anguli A ,4B, C, majores qua-
tuor mais. Quod cit abfurdum, ponuntut enim
quatuor mais, minores. Non i itur minores funt
AD , AE , quam NK, NL; neque æquales.
Igitur majores. A . I ’ ’ A e
l Cadat deinde centrum N , in latus LM,.quod un
tum.conrînîât, quando triangulum KLM , an- xxm.
gulum LK , Ihabuerîc reâum ,11: ex eodü. «a:
corol. propof. 5. lib. 4. manifefium en; Si î i-
tur AD’, AE,, dicantur elfe æquales îpfis N ,
NL; crum quoque. BF, BG, æqtmles, eifdem
NK, NL. Cam et o NK, æqualis fit îpfi NM;
équales erunt BF, G, reâæ LM: Pofita autan
fun LM , æqualis îpfi FG. l itur BF , BG, æ-
quales quoque. funt reâæ F . 19mm autem &hoîpfl
majores BF , BG , quam FG. . and et! abrut-
dum. Non i itur æquales funt’ A, , AE, i fit
NK, NL. uod fi AD , AE , minores cr
par, quam , NL; emmi quoque.BF , BG,
minores quam’NK, NL. Cum ergo NK, æ-
qualis fit .ipfi NM ;e minores rerunt BF , BG,
quamreëta LM: pofita autem fuît LM, ipfi FG,
æqualis. Igîtut BF , BG , minores quoque fun: e
péta FG. Quod eÎt abfurdum, uum un: ma» in)!" ’
ores. Non ergo minores fantaAD, AE, quam e A: e

» K, NL; fed neque squales: Igîtur maintes; e e
Cadat ,pofiremoeentrum N , extra triangulum r1):

KLM , infra latus LM; quod demum amide; xxx.
quando anguille LKM, factitlobtufus, ut fifi. I:
corol. dîâo proËo . 5V. lib.v4. liguer. Sinigîtur
dicançur AD,! A ,lcfl’e æqËales. ipfis NK , NL;
cum 8: bafis DE», bali K , panatur ualis;
Ierjt angulus A, 3113qu KNL, æqualis. adam l tu»!
ramone angulus .C.,- angulo 191M ’,..:qmlis "in

V y N Quarefi .a

U



                                                                     

N ,34 E vol.1 .0181 a sa au: ra un.
Quare cotas zinguiut LNM , ’xngufis VAN, v8: ’C,
mimis erit; Sed hi duo majores fun: ex hypo-

N m; thefi , sagum B.’ .Igitur 8c angplus LNM , an-
N ulo B, erit major. Rurfus quia lattera NL ,

- M , trianguli NLM, æquafia l’une Mteribus BF ,
«KG , trianguli BFG, 8: bafis LM; bali FG, æ-

gaga-111mm ; men’t angulusLNM , angulo B, æqua-
lis: Sed &mnjorcm ofiendimus effet. Quod cf!
cbfurdu-m. Non igirut mufles flint AD, AF. ,
ipfis NK,vNL. Quod fi AD,1AEI, endenta:
Je minores ,11 quam . NK , NL ;--fie abfcîndnntur
NO, NP , ipfis AD , AE, æquates," & ducatur
tafia 0P, idemonltrabitur , ut in eprîmo cafu ,

f . quia! A; mm- angalo ONP; 8c eadem ratio-
nw œ.anguh1s;C , majbr angu-lo KNM. I’nFiat an-

» fiulus ONQ 5.:angulo A; 8C: angulus ONR, an-
gùlo C, æqualis, pommrqueNtNQs-NR, agna-
ha îpfisrAD. AE. ,L& conneâtautur’OQ ,’ R,
maque OQ , infra OP , pommez e quod pet
gonfla O ,VP ,” Q , nadir circumfetentia circuli
a N, ’ad intervalldm N0, ’dcfcrîpta, cum æqur

Wkse fiat reflet, NOy NP, NQ.- ’wQum-e cum an-
l-u: PON; ualis fit-angulo’LKNA, externus

N «un; erit à ulus QON, minor àngulo LKN.
Man ratiche: ofieudetur mgqus NOR’,’ mimât
33151110 NKM; fi"ducstur OS; pavanera ipfi KM.
Cadet enim fimiiiter 0R, infna 08.. elgitur toms
angulus LKM ,. .toto angulo QÜRg .mnjor erit;
Quonîam véto inter: NO , IN ,1 friahgulî N ,
Ëualiafum latœibus AD, A «, trianguliAD ;

I- "and autan! &:angulu:.ON ;ï 103mm A, (æqualis,
r 41H pu conflruâiddem; p erit Q; îpfi DE, hpc en,

ipfi. K1, , æqualis. e Eodem mode erîtOR , lipfi
à; v KM, æqualis. ’ Coma: jam-Imam QR, cumin.-

in; un K1. , KM, trianguli LKM; æqualia’fint la-
d analcime OQ , OR; triangulî: R, 8: angu-
, in: LKM , major - nngnlo Q0 e, ut citen-m-W aimas z ç embuas LM ,,hod en, , FG, mas

r.   jor haïe, R. Quoniam igitur latent BF, BGj,
et 7X a i mali B G , «2211m: fun: laterîlyus NQ,’ NK,

chianti NQR’; bath FG, 411’010! bute QR;

1,? Î

jCl’Ît
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’QNR, duobus A, 8c.

jaffe: Æqms-V
’ - un

L I-B. E 50 N DE C (44.103. .33- k
refit en lus. B’ majpr eangnlo QNR.. harfang;
quia tramails ÔNÔ, angulo A;..& angulus ONR, W
augulo C, thêtas et! æëualîs ,; erît angulus. tous

, ægualis: JSed A, 8; C,
majores ponuntur angulo . Igîtur &"angulus
QNR, major cri: angulo B. rQuod efi abrut-
dum , cum B , 0&6!)qu fit Major angulo QNR.
Non ergo minores .funt AD , AE , quam NK,
NL; fed neque. æquàlcs: vIgîtùr majores. ’

Jam veto , cum redise AD , AE, majoresefint 1’43,
reâis NK, NL, ubicunque centrum N, exiitat; xxzx.
pofiiç méta AD, plus quam reâa’ NK,- quadrafofil. 3. 4:
lineæ T pet lemma annexum, in ut quadratum T4).
reâæ Ah , æquale fit quadratîs rcâarum NK , 13X- ’
e8c T. :Ex  centro N , excitant. ad planum cit-f5. le
culî KLM, perpendièularis NV, reflæ T, ’æquâ-F "111-.

dit, conneétâmurque refîtes KV,- LV, MV. Quo-’ ) " e
niàm igitur NV»,vre&a en ad. planum circulî
KLM , rafla quoque eadem erit , ex. defin. 3. ’
hujus lib.. ad métas NK; NL, NM, tac proin- hmm
Ide quadratum reâæ VK , quadratis reâatuny
"KN , NV , æquaîeeerit. Cum ergo 8c quadra-
tum re&æ AD, æquale fit ex conftruâînne,keîf-
de!!! qIIadratisl r’eétarum KN; NVI; æqualia emnt
inter il: quadrata reâarum VK , 8: AD."*.’*AÏC
propterea æ uales erunt métas VK, AD. Rurfils

nia latera e N NK , triangulî VNK, æqnnlîa .
un: laterîbus VÎJ, NL, triangulî VNL; & an-

gulî îpfis çqntençî VN K , VNL, refti; serît, ba- Il lem

e
. a

, fis VK , æquatis bali VL; A: ne eadcm ratîqne
W NM. Quare tres reétæ K,’ VL, VMI, ..
æ ualcs fun: inter fe: Oflenfa efl: amena mai
V , æ mils reflæ Al). Tres ergo reâæ VK ,
VL ,- V, 1; agnelet: (un: reâæ. AD; 8L ob’îô,"? *
mais A8,;JBF,’, 36 , CH, Cal.» ’Quamobneünb

91m! s ..(L.a’ltïimgulî VKL s æqmflh "trune mame abyme, tfiapgnliADE; a un: "a
KL. bâti DE;;xerit) angulus KVL , augment; e ---«
a? lis,.,.; . eus. demOnfimbimm, agami

la! vzflfifiïlïo i? Ëuulnmu KVM g mimi?
allez-malus a?! 33:: 54; icon 1-

e .

v- à- -v..4 p.»
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l-c0ntînetur tribus amplis pianîs KVL , LVM ,

’MVK, Ëü æëualet unt datis tribu: angulis pla-

, .ni: A Ex tribus itaque àngulis planis
&c. Ôuod en! faciendum. e ’

1. LEMMA
Mm dam "si; limai: www , mm»:

il, que major plus pote]! , qui. miner. -

4 .71. e la: dan du "il: linu fuguait: .48, 0’ C,
m. v quartant AS, major, oporteatqu: ’inwnire, que
fi. s. ’ .48 , plu: pajfit que»: C. Diwfa 118. hfarim

4 - in D, dlfcrnbalur ex "centre D, 0’ brandi. DA ,
a L’un. en! DE, fam’circulu: A58 ,, afin que «puna rafla

JE, C , quiz), jungaurqu: "il. E8. Dico
"En; A8 , plus puy? qua» C, quadra» ne?!

bgiltml. 28. bau» "in: engaina E , in fimicirculo reflua:
e47.primijit; cari: quadrant»: ex A8, qui: quadrati: JE,

En; algue idoine A8 , plu: poum que»: JE,
boa cf , que»: C, quadrata "il: 158. Q4041 94

.Ïfiopofitum;

ni» fr H E Q R. 21. P R o ,Pgo s; 24.
’fSi folidum parallelis planisjçmcineamr’;

adverfa illius plana ,» parallelqgramma fun:
Îfgmilia & æqualiaî. .

TAI- tSI: parallelepîpedurfl ABEF; (de hoc enîm in-
.ÏXÏX. , .. telligenda eft«propofitio)- contenta!!! juxta
in f- flefin. hulus lib. fez figurif quadtîlàterîs AC,

e .. , CF, P , HA, AF, ’BE , quntatn àdv’erfie næ-
llîbet’fint parallelæ.’ Dico quævîswppofitap au:

de pannelogramma fimîlie, 8: æqualîa. Cam
enim parallela plana BG , CF, ficemur plana

,iîiaalgàc ;- aErunt "communes. ramone: AB , CD,
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arallelæ. Simîlîter , cum plana- parallela AF.,.

ËE, fecentur plane AC; cran: œrnmunes 1ième. a
ne: AD , BC , parallelæ, Ac promde- arallelœ;
grammum et! figura uadrilatcra A l . Non:
aliter oflendemus, tell uas figuras quadrilateras
«ne parallelogramma. îco jam .oppofita paral-
lelogramma cire fimilîa, 8c æquaha. ,Cum enim
rcâæ AB , BH ,( parallelæ fin: reâis DC , CE, ,
8: non in codem plana, fed in oppofitîs; berunr bloguai:
anguli ABH , DCE ,. æ. uales ; eodem ne argu-
menta reliqui angnli para lelogrammi B , ua-
les arum reliquisv angulis parallelogrammi F. il L
:Quoniam vero A13, ipfi DC, in parallclogramq cadra
m0 AC; 81 BH , ipfi ACE , in parallelo rammo,
BE æqualis cit ;v cri; ut AB , ad BH, na DC,,.
ad Ac proptcrea ut EH , ad HG; ira CE,
ad EF, &c. eadcm de caufa: Erunt laiera paral-
-lelogrammorum BG , CF , . circa angulos æqua- -,-
les, proportionaliag; ac proînde parallclogramtna A ’ ’ ’
îpla fimilîa. Duétis jam diamegrîs AH, DE,-,A .   A.
dcum huera A15 BH trianguli ABH , æqualîa 434,3.)
fin: laterîbus D6 , CË, triangulî DCE; :8: an- "and
gulus ABH, angulo DCE, æqualis, ut ofienfum I
en, ferunt triangula ABH ,. DCE, æ ualia inter f 4. M
fc.. gQuare cum iriangula ABH,.DC ,. dîmîdia 534..er
in: parallelogrammorum BG , CF inter f: æ-
quah’a. r Similiter demonfirab’gmus fimxlia 8c aqua-
ha erre parallelogramma oppofita AC , GE; 8c
AF , BE. Si folidum ergo parallelis planîs con,-
tîneatur , adverfa illius plana , Aparallelogramma
funt Emilia , 8c æqualîa , &c. Quod en: de-
monflrandum. .

THEOR. 22. ’PR’o Pros. 25. au;

8j .folidumuparallelepîpedum plana fecetnr
adverfis planis parallelo: Erit ucmadmodum
bali: ad bafim , ira folidum ad olidum.
SEcetur parallelepîpcdum ABCD plano EF, 1185

parallelo oppofitis, planîs A1) , . Dico 13”11?

. A c . 1



                                                                     

r MM . 4 ..I ü ; ’ bebitque plana oppofita, parallelogramma Emilia,

5518 EUELIDIS GEO’METRIÆ.
d? bafis AC ,v ad bafin 3G, in être folidum
AEFD, ad folidum BEFC. Intelligatur enim

I paralleleplpedum ABCD; produâum in utramque
partent qùantumlibct, fumantur e in AB, pro-
traâh’quotcunque reâæ AK, , ipfi AE; 8:
quotmnqËercétz BM , MN, NO, ipfi EB, æ-
guales. j einde per puna: K , L’, M , N, O,
ucantur plana KP , LQ , MR , N8, 0T, pa-

m- imllela planis AD , PIF, BC, per fcholium pro-
pof. 11. hujus lib. Quonîam igitur folidum
AEFD, continetur planis parallelis ex hypothefi ;
îpfum parallelepipcdum-erit , e; definitione , aha-

& æ ualia. Bodem modO’etunt parallelepipeda
AKP , KL P , EBCF 5 vBMRC , MNSR,
NOTS-, ELQ , EOTF ; habebuntque plana op-
pofita ,-parallelogramma fimilia , 8c æqualia.

536W bQuoniam’ VETO parallelogramma AG, KV, LX,
cum fint fupcr a: uales hafes AE, AK, KL,

enrh- æqualia fun; ; 8: milia ’quoque ccum anguli u-
nius fint æquales angulis aliorum, 8: latera. circa

..angulos unius æqualia lateribus circa angulos
aliorum, ideoque proportionalia. Eudemquc ra-

itione æ ualia 8c fimilia fun: parallelogramma
.AY, Z, La. Cum igitur æqualia quo ne
15m,- 8c Emilia parallelugramma AD, KP, L .
Erin)! tria plana AG , AY, AD ,Çlfolidi AEFD,
æqualia, &fimilia tribus planis KV , KZ,’ KP,
folidi AKPD , est tribus ’planis LX , La , LQ,

a.*md, folidi KLQP: dSunt autem tria in unoquoquc
folido æqualia’, 8c fimilia tribùs reliquis oppoiltîs
in codcm , nempe AG , ipfi ZF ; & AY , iplî
VF ;’ & AD , ipfi IEFh, &c. l itur par dcfiu.
Io. hujus’ lib. ’æqualia flint olida AEFD ,
.AKPD , KLQP. E0dem argumento æqualia
ofiendenmt. folida EBCF Ü,’ EMRC ,, MNSR ,i
NOTS. Quatre quam; multiplex 4elt..bafis, L6 ,
bafis AG ,. tain multiple; mît: foliduni. LEFQ,
folidi AÎEFD. .Et quamlmql’tiplêx éll bafis 0G,
halls ’BGZ; tatin ËmhltiPRIï "étirfolidutn ’OEFT r,

Ï iblidiBEFCé Qùoninm-Wm-fitbafisLG, (mill-
tiplex
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tian; .hafis ,AG , primai. magnitùdînis a) ’æ au;
et! bafi OG , . (muvltiiilioi bafisw ’BG’V : v ficfidæ
magnitudinis,)-æquale uoque efi.nfollidum LEF l;
(multiplex folidii, AE D ,, t’en-tin ma nitudinis ,
folido;OEFT,i(mltiplici [OlidiiBEF , quartæ
magnitndinis à promue; .qnodbafibus LG, 0G,,
æqualibus. exifientibus, æqu’alia u ne funt 8!
fimilia [en vparallelogramma 101i i EFQ, le;
parallelogtammisl folidi’ OEFT : Sil autem bali! ,
major, en, bafe ,- folidum quoque folido majus W i --
en; 8: fi: minon ,. minus’; in quacunque hoc fiat
multiplication:ka par defin. 6.-iib; y. ut baii;
AG , primamagnitudo, ad .bafiniliGi, fecundam
magnitudinem ,g itafolidum AEFD, tertia magë
nitudo , ad folidum BEFC ,l quartam magnitudiJ-I-Wï-i à
nem. Eadem-mtione demonflrabitur cire folidum
ad folidum ,, un cit battis DY , ad? bafim CY, &
ut bafis AYÎ , ad bafim BY , 8c -ut’bafis DG, rad .

. bafin, CG: Si folidum igitur’ parailelepipedum à î
piano fixant, 80:. Quodcratioilendcndum.

P R o B 15-4. P Rio P ois. 26. j uni;
Ad datalh rcëiam liiicam , ejufque pua,i ,

&nm angulum folidumœonltituere folido
gulo data æqualem. .. .;

It ad Infini A , in data méta AB , canai; hi)";
men us angu’lus folidus æqnalis angulo folk 11x. ’

do C , c’ontento tribus ’angulis planis DCE,, H4, Ï
DCF, FCE ,"non in codern piano cxiflentibus. l
aDu’catur ex F ,had ,planum pÇr CD , CE, du? annal.
Etum perpendicu’iaris FIG g’conneéianturque rafla:
DF , DG, CGfi.’ DeinchaofcîiËÏiÊi
AH æ tralisjji) L il , 6’ arque angp us I; b, ,
angu’Io CEf,7’âqLiali’s.; 8è retiaAl, reflua-CE), gym
équalis, Engins in piano pchIAffl, AI, duflq
’COiiltimatur- angulns BAL, ’æquaiis v ,angulq
DCG’, Qui in piano pet (Il), CE, duéko exiltit;
&reâa aAL , méta: CG, æqualià. 5E! L,ive- ayant.

i ’- to
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to ad planant, in’qnofimt tres AH, AL, AI,
aigatur perpendicularir LK, que. ipfi-FG,’ u.-
lis. ponatur ,. 8e conjungatur méta ,KA. ico
angulum folidum A , contentum tribus angulis
HAI , HAK , KAI, saquaient elle date angulo
folido C. Connexis enim mais IHK , HL 1K,

’IL; cum latera AH, AL trianguli AHL, æ-
ualia fiat lateribus CD, CG,,ttianguli CDG ,
, anguli BAL, DCG, æ uales, perconfiruétio-

appui nem; dErunt bafes HL , , æ uales. Rurfus
.quia ablatis angulis’aëëalibus; AL , DCG ,
ab æqualibus BAI, D , rehquiæquales funt
LAI, GCE : Cum igitur &latera AL, AI,
trianguli ALI, æqualia tint lateribus CG , CE ,

c gnian; trianguli CGE, pet confiruâionem ; e æqualeg
uoque etunt LI , GE. Quia igitur lattera LH,

îK , æ ualia (un: lateribus GD , GF; 8e angu-
li, HL , DGF, reâi ex defin. 3. hujus lib.

f Apàniferunt 8c baies HK, DF, æquales. Quai-e cum
8: latera AH , AK , trianguli AHK, tint æqua- -
lia latcribus CD , CF, trian uli CDF , ex con-
firul’lione (cum enim AL, K, latera lateribus
CG , G , æqnalia fint ex conflruâione , com-
prehendamque angulos æquales, nimirum raflas,

1*MC’X dtfih. 3, hujus lib. gemnt bafes AK , CF,
- htprimi æquales.) bErunt quoquc anguli HAK , DCE,

æquales. Denique quia latera LI , LK, funt
æqualialateribusGE, GF, 8c anguli ILK, EGF,

l4.pünireéti ex dtfin. 3. huius lib. iErunt baies 1K,
v ’A l EF, æquales : Cum igitur 8: latera AI. AK,

’ 0 trianguli AIK, latctibus CE, CF, trianguliCEF,
tæfim’fint æîualia ex conüruâionel; fierunt quoque
. . A anguli AK, ECF, æquales. ,Sunt ergo tres an-

; guli platii HAI, HAK, KAI, folidum angulum
. A, com onentes , æquales tribus angulis planis

DCE, CF, FCE, angulumfolidumÇ, compo»
nentibus. Atqueproinde folidus angulusA, folido
angulo C, æqualis. Ad datarn itaque reâam li-
neaml, ejufque punâum, angùlum folîdum con-
fiîtuimus folido angulo data ’æqualern. Quod

Ira: faciendum. ’. . i . i

* PROBL



                                                                     

LIBER UNDECIMUS. 32.1

PROBL. 5. PROPOS. 27. à";
A Data reâa lineal, data folido parallele-

pipedo fimile 8e fimiliter pofitum folidum
parallelepipedum defcribere.

SIt à data reflet A8 , defcribendum parallelepi- 741g
pedum fimîle , fimiliterque pofituim parallcle- Xxx.

pipedo CD. aFiat ad reâam AB, ejuique pun- fiât à" v-
i&um A , angulus folidus æ ualis angulo folido Àîôtmi
C , ita ut tres anguli plani AI, IAB, BAH,

uales lint tribus angulis planis , ECG, GCF,
F E. Deinde ut en: CF, ad CG , Hic fiat AB, Mafia!
ad AI, 8c ut CG, ad CE, ira AI, ad AH, erit- ’* ’
que ex æquo, ut CF, ad CE, ita AB, ad AH.
Poli hæc, perficiitur parallelepipedum AK, com- à
pletis nimirum parallelogrammis BH, H1, IB,
8c perI, B, H. duétis planis 1K, BK, HK,

uæ. Barallela tînt. parallclogrammis BH, HI,
ËB. ico parallelepipedum AK , parallelepipedo
CD, fimile elfe fimilirerque pofitum. Cum enim ’
un uli BAH, FCE, fiut æquales, 8e latera’ circa
ip os proportionalia, nempc ut BA , ad AH, ira
FC, ad CE, ex conflruéiione, erunt parallelo- ’
gramma HB, EF , fimilia, fimilîtcrque polira.
Eadem ratione fimilia erunt, fimilîterque pofita
paralleIOgramma HI ,Ï KG, 8C IB , GF. Tria
igirur plana BH , HI , 1B , l’olidi AK , fimilia
fun: , fimilîtcrque polira tribusplanisFE , EG, ,
GF , folidi CD. cSunt autem tria cujuslibet æ- 1:34.011,
guaIia 8c fimilia tribus reliquis oppofitis. Quare
ex plana folidi AK, fimilia funt, lîmiliter un

pofita fcx planis folidi CD: Ac promde.cx de n..
9. huius lib. fimilia funt, fimilitcrque pofita foli-
da AK, CD. .A data ergo rrâa linea dato folie
do parallelepîpedum fimile, 8c fimiliter pofitum
defcripfimus. Quod crac faciendum.

X THEOR.



                                                                     

32.2. EUCLIDIS GEOJIETRIÆ.

THEOR. 23. PROPOS. 23.
Si folidum paralleiepipedum piano fecetur

par diagonios adverforum planorum: Bifari-
un fecabirur folidum ab ipfo piano.

143, It parallelepipedum AB, in uo plana o ofita
, S fint AH , EB , quorum dggonii, feu fiâme-

fl. a. tri, fin: refila: lineæ CG , DF. Quonr’am igitur
supin! utraque CD , GF, parallela cil, :18: æqualis ipfi
li 9- Ind- AE, cum fin: parallelogramma CE, 6E; berlin:
aurai 8: inter [e parallelæ, 8: æquales CD, GF. :Ac

proinde, quæ ipfas conjungunt CG , DF , pa-
rallelæ arum 8: æquales , ideo ue in une piano.

. Dicoplanum, quodperCG, Dï-L, ducitur, [écarts
dzlpud- bifariam parallelepipedum AB. dCum enim pla-

’ ne AH , EH, fin: parallelouramma æqualia, 8:
Emilia; erunt dimidia, nimirum triangula,AGC,
.GCH; EFD, FDB, æquaiîa inter fez fun: au-
tem 8: latcra cirez angulos æquaics GAG , CHG,

e afin; FED, DBF, proportionalîa. elgitur fimilia quo-
fuma]. que erunt diâa triangula. j’Cum igitur 8: paral-

lelogrammum AF, arquait: fit 8: fimïle parallelæ
grammo C15; 8: AD, ipli GB; 8: CF, commu-
ne: Erunt duo triangula AGC, EFD, ô: paral-
lelogrammn A17, AD, CF, prifmatis ACGFED,
lequalia 8: fimilia duobus triangulis HCG, BDF,
ô: parallelOgrammËs C13 , HG, CF , prifmatis
HGCDBF, proptereaque prifmata æqualia arum,
ex defin. Io. hujus lib. Quai: cum comportant
parallelepipedum AB, feâum erit parallelepipe-
dum AB, bifarizim. Itaque fi folidum parallelepr
pedum plane fecetur, 8tc. Quod erat demeu-

P fimndum.

enixgviTHE-OR. 24. PROPOS. ’29.
Soiida parallelepipeda fupe’r-eandem bafin

confrituta , 8: in eadem altitudme , quorum



                                                                     

l’ î .113"
M

L-IBER UNDECIMUS. 32.3
influentes lineæ in iifdcm collocanrur refris-
limois , funt inter fe æquaiia. ’
SUper bafin AB , in eadem altitudine, hoc en, Il);

inter cade’n plana pamllela, fint confiituta XXX.
duo parallclcpîpcda ACDE , AFGE , quorum fig. 7,
infiftentes lineæ ex quatuor angulis balis exèuntes
in iifdem colloccntur lineis , nempe AI, AK,
EL, EM, in refitadM; 8: HC, HF, BD BG,
in méta CG. Dico parallelepipeda ACDE ,
AFGE elfe inter le æqualia. aCum enim æ- sympas

- qualia tint parallelouramma AL , AM , fuper
eadem bali AB, 8: in eifdem parallelis confiituta; , ’
emnr, ablato communi irapezio AELK, æqualia
quoque triangula AIK , ELM. èQuoniam vero 1.34.275»:
omnia latera trianguli AIK, æqualia funt omni-
bus latuibus trianguli HCF ; erit triangulum
AIK, triangulo HCF, æquiangulum, 8: æqualç,
perea, quæ in roll-ado 8. propof. lib. I. oftendimus;
t Ac propterea lateraçircaæquales angulos habebunt c .4331,
proportionalia , idcoque inter fe erunt fimilia.
Eadem ratione triangulum ELM, triangule BDG,
æquale erit 8: fi nile. dRurfusparallelogrammum du, mm;
AC , æquale dt 8: fimile parallelogrammo ED;

eadem ration-c parallelogrammum A? , a-
rallelogrammo EG : e Sed 8: IF, ipfi L , «:36.sz
æquale cit cum baies 1K , LM, fin: arqua-
.lCSn (fNam cum: reélæ , IL, KM, æquales fini: f34.prmn
:pfi .AE , erunt quoque inter le æquales: uare .
communi dempra KL, æquales erunt 1K, L .)
Erunt ergo omniu plana prifmatis AIKFCH ,.
æ ualia 8: limi ia omnibus planis prifmatis
E MGDB. Igirur ex dcfin. 10. hujus lib. arqua-v
lia erunt diéta prifnara ; Ac proprerea addito
acommuni folido Al-IFKLDBE , æqualia fient:
parallclepipeda- fuper eandcm- bafin, &c. Quod
crat demonfirandum. .

’x A: , x THEOR.
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3:4 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

THEOR. 25. PROPOS. 3°.
Solida parallelepipeda , friper eandem bafin

confinant , 8: in eadem altitudine , quorum
infilientes .lineæ non in üfdem collocantur
refus lineis: inter fe fun: æqualia.

SUper bailli AB , in cadem altitudine, hoc en,
inter eadcm plana parallela, (in: conflituta

parallelcpipeda AlDK, AMFK, quorum infilten-
tes lineæ ex uatuor angulis bafis exeuntes AC ,
AE, KG, K , HI, HM, BD, BF,"nonlint in
eildem mais , hoc en , neque Cl, GD, protra-
&æ tranfeant pet punéia M , E , F , L , neque
CG, ID, produciæ 8:c. Dico paralielepipeda
AIDK, AMFK, elfe æqualia. Cum enim plana
CD , EF , oppolita bali AB, lin: in eodem pia-
no , ob candem altitudinem.parailelepipedorum;
producantut in eo piano reâæ CG, ID, quarum
CG, face: EM , LF , protraciæ in punais N,
0; Et 1D, calcium in punâis P, Q; adjun’gan-
turque reéiæ AN, K0, HP , BQ. aQuia igitut
«en: PQ, MF , fun: æquaies , cum opponantut
in parallelogtammo FP; 8: MF , ipfi HB, cf:
æquaiis; crunt 8: PQ , ÀHB , æquales: Sun: au-
tem 8: parallelæ , propter parallelogrammum
HIDB. blgitur 8: HP , BQ, parallelæ fun: 8:
æquales , ideoque parailelogrammum cit HPQB.

-Eadem rarione paralielogramma erunr HPNA,
ANOK, KOQB z. Efi autem8: parallelogrammum

INOQP. Igitur parallelepipedumeefi APQK.
bayard.

Quatre paralleiepipeda AIDK, AMFK, inter la

eQuamobrem paralleletîépedum AIDK, æqualc
et! parallelepipedo APQ , cum utriufque eadem
lit bafis AB, 8: infiltentes iineæ fun: in reétis
eifdem C0 , lQ. Eodem modo eidem parallcle-
pidedo APQK , æqualc cri: parallelepipedum.
AMFK, quum utriufque eadem lit halls AB, 8:
influentes lineæ lint in métis eifdem NM, OF.

fun

J4...-
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32.4 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

au. THEOR. 25. PROPOS. 30.
Solida parallelepipeda y friper eandem bafin

confiiruca , 8: in eadem altitudine , quorum t
inliftenres .lineæ non in iifdem collocantur
mais lineis: inter le fun: æqualia.

1’15, SUpet bailli AB , in eadcm altitudine, hoc eft,
l ml. inter eadcm plana parallela, (in: confiiruta

fig. t, parallelepipeda AIDK, AMFK, quorum infilten-
tes lineæ ex uatuor angulis bnfis exeunres AC ,
AE, KG, K , HI, HM, BD, BF,inonlinr in
eildem reéiis , hoc cil , neque CI, GD, protra-
&æ tranfeant pet punéla M , E , F , L , neqùe
CG, ID, produciæ 8:c. Dico paralielepipeda
AIDK, AMFK, elfe æqualia. Cum enim plana
CD , EF , oppofita bali AB, fin: in eodem pia-
no , ob eaudem altitudinem parailelepipedorum;
producantur in eo piano reEræ CG, ID, uarum
CG, fecet EM, LF , protrneiæ in pun is N,
O; Et ID, ealdem in punais P, Q; adjurfgan-

influa turque méta: AN, K0, HP , BQ. aQuia igitur
reâæ PQ, MF , fun: æquales , cum opponantur
in parallelogrammo FP; 8: MF , ipli HB, en
æqualis; ctunt 8: PQ , HB , æquales: Sun: au-

: ... - rem 8: parallelæ , propter parallelogrammum
lb;;.prim’ HIDB. blgitnr 8: HP , BQ, parallelæ fun: 8:

æquales , ideoque parallelogrammum eli HPQB.
-Eadem tatione paralielogramma erunt HPNA,
ANOK, KOQB :1 Elt autein8: parallelogrammum

lNOQP. Igitut paralielepipedumeel’t APQK.
a9"; cQuamobrem parallclepipedum AIDK , æqualc

tell parallelepîpedo APQK, cum utriufque eadem
lit halls AB, 8: infiltentes lineæ funt in métis
eifdem C0 , lQ. Eodem modo eidem pataude-
pidedo APQK , æquaie etit paralieiepipedum
AMFK, quum utriufque eadem lit bafis AB, 8:
infiilentes lineæ fint in mais eifdem NM, OF.
Quare parallelepipeda AIDK, AMFK, inti; fa

1 I un

.A;--..
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LIBER U’NDECIMUS. si:
funt æqualia. Snlida îgitur parallclepîpedà fuper
eandcm bafim, &c. Quod crat demonftrandum.

T HEOR. 26.. PROPOS. 31. mû
r uni];

Solida parallclcpipçda fuper æqùales bafes
confirma , & in cadcm altitudine: æqualia

fum: inter fe.  
SUper æqualcs bafcs AB , CD, in eadem altitu- 148.;

dîne fintlconltituta parallclepipcdà AEFG, XXXI-
CHIK. Dico hæc pamllelepîpcda cire æ paliafil- là
inter fe. Siut enim primum infifientes îneæ
,AM, GN, LE, BF, ad bafin AB; 8c infiflentes
CF, KQ, OH, Dl, ad bafin CD, perpendicula-

, res. Quo pofito, erunt omnes dicta: perpendicu-
lares inter Il: æqunlcs , proptcreandem parallele-
pipcdorum altitudinem. Producatur CK , in re-
c’tum, fitque KR, æ ualis-ipfi LB, 8c fiat augu-
lus RKS , in plane K, extcnfo æqualis angulo
BLA, ponaturque K8 , æqualis ipfi LA; 8: per-
ficiatur parallclogrammum KT , fuper quod ad
altitudîuem perpendicularis KQ, conflruatur pa-
rallelcpîpedum QSTV. Quonëam igitur latera
KR , K8 , æqualia funt larcrîbus LB , LA , 8c
anguli RKS , BLA , æqualcs; erunt parallelo-
gramma KT , LG , æqualia 8c fimilîa; Rurfus

nia Iatera KQ , K8, æqualia fun: latcrîbus LE,
A , 8c auguh’ QKS, ELA, mai, pet defin. 3.

hujus lib. eo quad KQ , LE , reâæ ponantur
ad plana KT, LG, erunt 8c parallelogramma
Q5, EA, æ ualia 8c fimilia. Eodem m0 o cum
latera KR, &Q, æ ualia fint lateribus LB, LE,
8c anguli QKR , E B, reâi, ex eadem defin. 3.
hujus lib. crunt’quogue parallelogramma KV,
LF , æ ualîa .8: fimîha. Quare cum tria plana,
KT , , KV , parallelepipedi QSTV , æqualia
fint 8: umilia, tribus planis LG, EA, LF, pa- , .

. rallelepîpedi AEFG, 6mm autem illa, quam hæc hum-21.5,
aqualia fiat 8c Emilia tribus reliquis, oppofitîs.

. X .3 Erunt,



                                                                     

326 EUCLIDIS GEOMETKIÆ.
Erunt, par dcfin. 10. hujus lib, paraileiepipeda
QSTV, EAGF, inter fa æaniia.

Conveniant radiai: DK, TS, produéiæ in d, 8c
IQ, XY , in e , complcnturquc parnllclcpipcdum
ngv , Item HI , bV , prntméiæ convcniant in
a; 8c 0D gR, in Z , perficiaturquc parailclepi-
pcdum IKRa. Quoniam’ igitur parniiclcpipeda
QSTV, QigV , eandcm habcnt bafin KV , fum-
quc in cad-sm altitudine, ncmpc inter cadem piaf-
na parallcla KV, dX, 8c infiitcntcs ipforum iincæ
K3, Kd, RT, Kg, QY, Qc, VX, Vb, collo-

èiglmg, cantur in cifdem reâis dT , cX, cipfa inter fe
æqunlia ctunt. Eit autcm paraiielepipedum
QSTV , parallclepipcdo EAGF , æqualv : Igitur
eidem paraliclepipcdo EAGF , æquale cri: paral-

ieiepipcdum ngV. ,gym-n; dQuoniam vero paraiicioqramma KT , Kg,
æquaim fun: inter f6; 8c KT, æ uaic cil ipfi
LG, exit & Kg, ipfi LG, hoc e , ipfi CD,
a: unie; cum bafcs LG , CD, ponantur æquales.

a7;q.in:. ténue cri: , ut CD, and DR, ira Kg, ad DR:
f s;.uud.f t autem CD , bafis ad balîn DE, in cil foli-

dum CHIK, ad folidum KIaR ; cum paralleic-
pipedum CHaR, facetur piano 1K , planis op-
ofitis CH , 11R, paralleio. Et 6:1de ratione ut
a, ad DR , ita cit folidum ngV, ad folidum

lKRa; cum 8c paraiieicpipcdum Idga, feeetur
89.13,3, piano KV, oppofitis planisDn, db, pamiielo. glgi-

tur æqualia cran: parallelepipcda CHIK , ngV,
cum eaudcm habcant proportionem ad idem foli-
dum IKRa, nimirum candcm , quam habcnt ba-
fes æquales CD, Kg, ad candem bnfin DR.
Quare cum parallclcpipcdum ngV, fit oitcnfum
æquaie parallciepipcdo AEFG; æ uaiia quoque
ctunt pamiieiepipeda AEFG, CHI . Quod si!
vpropofitum.

* 7.43. Siut jam ncque infificntes iineæ» AM , GN,
Inn, LE, BF, ad bafin A3 , maque CP, KQ, OH,
i3, 3, Dl, ad bafin CD, perpendiculares: bEt à pun-
I [au &is E, F, M , N , demittnntur ER, F3 , MT,

" NV, ad planum , in quo bail: AB, PCIPCBldlClL.

. ares;------v... -
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lares; Item à punais, H, I, P, Q, ad pianum,
in quo bafis , CD, perpendiculares HX, IY,
P2, Qa. Erunt autem omnes hæ perpendicula-i
res inter fc æquales ,I cum fini: altitudines diac-
rum paralielepipedorum æquales. Ducantur re-
âæ R8, SV, VT , TR: Item redîtæ XY, Ya, a. I
a2, 2X, ut fiant paralielepipeda ETVF, HZaI,
quæ cum fin: cjuldem altitudinis, habcmtque -
infiitentes lincas perpendiculaires, ctunt inter fe t t in
æqualia, ut olicnfum cit. iSed parailelepipedum i 2949:1
ETVF , æquale cit parallelepipedo AEF G, cum 30,311,
hoc enndem cum illo habeat bafin EN , madem-
que altixudinem; Et parallelepipedum H211, :-
quaic cil eadem ratione parailcicpipedo CHIK;
cum hoc candem cum illo bafin HQ , candem-

’ que altitudincm pofiîdeat. lgitur 8c inter 1è a-
gualia flint parailèicpipcda AEFG , ŒHIK.
demque oitendetur, fi unius paralielcpipedi infi-J. -.-.

fientes lineæ (in: perpendiculaires ad bafin, sucrins
veto non. Quocirca folida maliciepipoda fuptr
æqualcs bafes conflituta , glu Quo deman-
firandum carat.

SCHOLIUM
. Solide paraitelcprpeda agnelin fiapr agada: Enfer,

in «de»; finit altitudine. Et paralleleptpeda niquait?!
in cade»: altitudim fuyer quia: fiant bafes, fine»,
babmrint amie»; lmfin;

Si enim "un: alun: andain china, fi a! ce 4&- .
fiindatur arallelepipedum in cade»: cum du" ahi- -
radine [La æqualia abfixflum , 65’ durant. Cam-9312M:
ergo La? "tu": ponatur «qui: allai 5 tquk cri:
abjtiflînn mi, - grand :fi nbfnrdam.

guod fi in en en: fin: altitudùu , è? bafi: un?"
en mur minier ba]? alteriu: , fi 46 un qbfiimlanr
541i: a nolis aluni , (9’ jupcr aflàfifiam in: i sur î " F
parulie imam ajafdtm altitudini: .i dmnfin ’nut: ’ ’ 1
fadet! rude peut» ’mi Je quina. Quod a]! d- ’1 .

a C Ëil" y x 4 THEOR.
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37.8 EUCLIDIS GEOMETRIÆ.

THEOR. 27. PROPOS. 32.
Solide: parallelepîpeda fub cadcm altitu-

dine , inter fe funt , ut bafes.

TÂB-ÏSXnt duo paralieiepipeda ABCD , EFGH, eiuf-
dem altitudinis fuper baies AB , EF. Dico

, efl’c folidum ab folidum, ut cit bafis ad bafin.
fini-m aSuper reâam enim EK, eonitruatur paralleio-

grammum 1K, æquaie paraiieiogrammo AB, in
anguio IEK, qui fit æqualîs angulo ENF. Con-
flituent autem paraileiogramma EF , 1K, totum
paraileiogrammum unum FI , ut in 45’; propof.
lib. I. demonitratum cit. Si igitur alia plana
parailelepipedi EFGH , producantur ad partes
EG, perficiaturque totum unum parallelepipedum

ijr-MJJFLH; «ctunt patailelepipeda ABCD , IKLM,
æquaiia, cum habeant æquales bnfcs , per con-
firuétionem AB, 1K, 8c eaudem altitudinem, et

57.91413". hypothefi. b uare erit ut foiidum IKLM , ad
foiidum EFG , ita foiidum ABCD , ad idem

mimi. folidum EFGH: cEft autem foiidum IKLM,

inti,

ad foiidum EFGH, ut bafis 1K, hoc cil, iili
æquaiis bafis AB , ad bafin EF. Igitur 8c foli-
dum ABCD, erit ad folidumEFGH, ut bafis AB,
ad balîn EF. Solida ergo paralleiepipeda fub env
dem aititudine inter fe funt , ut baies. Quod
erat demonflrandum.

»THEOR. 28. PROPOSÏ 33.
Similia folida parallelepîpeda , inter fi:

funt in triplicata ratione homologorum ia-

terum. .un; -Int fimîiin panlleiepipeda ABCD , FEGH, fu-

XXXI.
ft- 1’

. pet baies fimiles AB, EF, in quibus lacera 4
.homologa fiat AI , EK. Dico proportionem
puaiiclepipediABC D, ad parallelepipcdum EFGI’àg

. i e e



                                                                     

LIBER UNDECIiMUS.32.9 v!
cire tripiicatam proportiouis laterum homologa-
tum AI, EK. Producaturi enim AI , ad L,
8c fit IL , æqualis ipfi EK , Ve! GR; Item Dl,
ad M , &,fit 1M , æquaiis ipfi HK , vel GO:
Item B1, ad N, 8c fit IN, æqualis ipfi iKF, vel

.GS. Deinde completis parailelogrammis LM ,
LN, 1T , perficiatur paraiieiepipsdum.TX1V.
Quoniam veto Iatera IL , IM , æquaiia funt ln-
teribus GR, GO; 8c anguli contenti æquales, i
cum anguius LIM , fit æqualis angulo Ali),
la ui 0b fimilitudinem patailelcpipedorum æqualic amphi
en anguio EKH , feu R60; ctunt paralieio-
1gramma 1X, GF , flmiiia, 8e æqualia. Eadem
ratione (imilia erunt , 3C æquaiîa-LN, RS; item
1T , GE. Quare tria planaIX, LN, IT, parali-
leiepipedi TXIV , fimilia funt , & æquaiia tribus
planis. GF, R8 ,IGE , parallelepipedi EFGH :
bSunt autem tria cuiuique fimilia & æqualia tri- huant.
bus, reliquis oppofitis. Igitnrlæquaiia .funt & fi- ’
milîa paraileicpipeda TXIV, EFGH, ex defin.
10. hujus .lib. Rurfus complais pantiielogram-
mis MB, BL , LM, perficiatur parallciepipedum
MPBL; Item complctis para!lci0grammis IY,
DL , IQ , perficiatur paralieiepipedum IY Z.
Quoniam igitur 0b fimiiitudincm paralieiepipc a.
mm ABCD, EFGH , cil ut AI , ad EK , hoc
cit, ad IL, ita Dl, ad HK, hoc cit, ad IM.;
8c B1, ad FK, hoc en, ad IN. [Ut autem AI, c 1.12m;
ad IL ita cil paralleiogrammum AD , ad DL; "t
Et ut b1 , ad 1M , ira paralleiogrammum DL,
ad LM; 8: ut BI, ad IN, ira parallelogrammum
BL , ad LN. Igitur erit ut AD, ad DL, in .
DL , ad LM g St BL , ad LN- . dSed ut AD, 6333.14
bafis ad DL , bafin , ira cil parallelepipedum
ADCB , ad parallelcpipedum DLY : 8c uttbafis
DL, ad butin LM,. ita parallelepipe nm DLYQ, a
ad paralielepipedum LMBP; 8c ut bafis BL, ad, n
bafin LN, ita paralleiepipcdum LMBP, ad paral-
leiepipedum LNTX- Quarc erit , ut paralleleé
Pipidum ADCB , a ad parallelepipedunî DLYQ,
na paralielepipedum’, DLYQ , j ad .patalielepipedum

H ” Xi I" i ’ LMBP,
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330 EUCLIDIS GE’ONETRIÆ.
LMBP, 8c parailepipedum LMBP, ad pataude-
pipedum LNTX. Ac proînde quatuor nantit:-
tes funt continue proportionales ADCB , LYQ,
LMBP, LNTX, îdeoqueproportin prima ADCB,
ad quartam LNTX, hoc en, ad EFGH, erit
triplicata proportionis primæ ADCB , ad fecun-
dam DLY , ex defin. to. lib. y. cUt autem
ADCB , a DLYQ, ita cil bafis AD, ad bafin
DL ; fEt ut AD. ad DL, ira cit ,re&a AI, ad
L , hoc cit, ad EK. lgitur proportio parallele-

pipedi ADCB , ad parailelepipedum EFGH ,ell
tublicata proportionis homologorum laterum ,
nimirum AI, ad EK. Quapropter fimilia folida
milelepipeda, inter fe funt in triplicata ration: Ia-
ætum homologorum. Quod erat demonfirandum.

COROLLAKIU’M..
- El hoc pafpicuun d, fi funin: quatuor fine: très
mutinas: propum’onaies , ut en prima ad quartant , in
Je paraliclepipcdum fuper primandeûriptum ad panl-
lclepipednm [mile . fimiiiterqu: defaiprum fuper tenn-
dam. QI! tain icicpipedum Id,pnn"elepipedum.
ut demonflntum . quam prima lima ad quatrain, a
adira. Io. lib. g. habet proportionna tripliCatatn proyer.
fierais prima; Huez ad fècundam , Inimiru’n luterons bov

mdognrum. *ETHEOR. 29. PROPOS. 34.
f -Æquaiium. ibüdorum Ïparallelepipedorum
bqfes , 6; altitudines reciprocantur; Et quo-

" î- mm foiidorum paraileiepipedorum baies , à
altitudines redprocantur ; ilia funt æquaiia.

, In: uaiia allel î eda’ ADCB, EHGF,
S fupîrqba’fes Kari), E3? Dico baies AI), EH,
à altitudines parallelepÊFedorum ADCB, ’EHGF,
elfe rcciprocas , hoc e , elfe ut AD , ad EH,
in altitudinem folidi EHGF , ad aititudinem fo-
lidi ADCB. a Sînt’enim 1)!in infiRentcs me:
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.LIBER UNDECIMUS. 33!
AI , EK , perpendiculares ad haïes AD , EH ,
ira ut AI , EK , fin: pet defin. 4. lib. 6. altitu-
dmes parallelcpîpedœum. Si igîtur ahurîmes
AI , EK , 111m æquales; cum 8: parallelepiped:
Aæqualia pcmantur ; erum 8: bafes AD , EH, .æ-’
quales , pet ca, quæ ad finem propof. 31. hujus
lib. oftendimus. Quarc cric, ut bafis AD, ad
bafin EH, ira altitude EK, ad altitudincm A1:
Ac proiude bafes 8L altitudines fun: reciprocæ. -

Quod fi altitudines A1 , EK, inæquales fuæ 1.1l.
tint; fit EK, major, ex qua abfcindatur EL, ipfi un E
AI , æqualis ; & par L, ducatur planum LM, k, 7;
parallelum bafi EH, par [cholium propof. 15’. ’ ’

-huius. lib. .Quonînm igîtur æqualia fun: fonda
ADCB, EHGF; mari: ut ADCB , ad foîidum 174.»;
EHML , ita EHGF, ad idem folidum EHML: r
bUt autem folidum ADCB, ad ("miam EHML, langui;
ira cit bafis AD, ad bafin EH, cum æqualcs
ponantur altitudînes AI , EL , ut folidumEHGF,

-ad folidum EHML , in cit adam ratione hais
KN , ad bafin LN , cum hac ratiche folié:
EHGF ,*’EHML, candcm habeant a-ltitudincm,
fi nimirum bafcs pomma: KN, LN; arum enim

E inter cadem plana paralleîaKN, CH. 1951111-
erit.ut bafis AD, ad bafin EH , ira bafis KN,
ad bafin LN: 656d ut KN, ad.LN, in en mât c n.fixt.f
EK, ad reâam El. , hoc en, ad AI, ipfi EL,
æîilalem. Quare exit ut bafis AD, ad bafin
E , in altitude EK, ad altitudîncm AI ; Ac
propterea reciprocæ fun: bafes, 8! altitudines. .

Sînt jam baies 8c altitudincs recîptocæ. Dico TAIJ
pataude ipeda cm: æqualîa. Si enim :ltîtudî-nes XXXI, I
EK , A , fun! æ ualcs; cum fit hafis Al), ad in 6,
bafin EH, ’utaltîtu o EK, ad altitudînem A1, ex
hy othefi; erum 8c bafes AD, EH, æquales.
d une parallclepîpeda ADCB, EHGF, curai fifi
equales habeant haïes , 8: akitudinem candela,
inter 12:! æquaia cgarum1k fil f A

uo fi attira o E , .0: erît, abcî a- 1-4 I
turQEL , ipfi AI A, æquaEliIÏÎgà par L, ducaux L131,”
planum LM , paralklum bali EH. Qui: 1’th fig, 1;

’ » ,63
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a hypothcfi en: , ut bafis AD, ad butin EH,
in altitude EK, ad altitudinem AI, hoc efi, ad

caudal. EL, i fi AI , æqualcm; eUt autcm batis AD,
ad bath EH, ira cil folidum ADCB, ad folidum

i EHML , cum altitudines AI, EL, æquales po-
! 1.15,". nantur. fEt ut EK , ad EL , ira cit , KN, ad
333,4, LN; 5U: autem bafls KN, ad bafin LN, ira cil

folidum EHGF, ad folidum EHML, cum fonda
EHGF , EHML, eaudcm habeant altitudiucm,
fi bafes ponantur KN, LN; ctunt enim hac
ratione inter plana arallcla KN , GH ; Eri:

i ut folidumADCB, ad olidumEI-IML, ita folidum
laquât. EHGF , ad idem folidum EHML; b ideoque I

æqualîa erunt Iolida ADCB, EHGF. I
,’ 7-1.. Sed proponantur jam parallelepipeda ABCD ,
man, EFGH , æqualia, quorum influentes limez AI ,
fi. l... K1), BM, LC; EN, 0H, F , PC, non fin:

perpendiculares ad bafes AB , E . Demittamur
autem à punais I, D, M, C , ad planum bafis

annal; AB, peçpendiculares 1R, D8, MV, CT; nItern
’ à punais N , H , Q, G,.ad planum bafis EF,
perpendiculaires NX , HY, Qa, G2: conneétan-
turque mâta: R8, TV, RT, 8V; XY , Za, X2,
Ya: Eruntquc perpendiculares RI , XN, paulie-
JepîFedorum altitudines, ex defin. 4. lib. 6. Dico
tu: us , ut bafis AB , ad bafin EF , ira elfe alti-
tudincm XN ,’I ad altitudinem RI. Cum enim

v æqualia fin: folida ABCD, EFGH, ex hypothefi,
i 19.39,1 fit autem ABCD , æquale (blido RVCD, :quod
3°. au, habcant candcm bafiu CD , candemque altitudi-
, ’ a ’nem RI; 8c EFGH, eadem ratione , æ uale fo-
’ lido XaGI-l: Brun: 8c parallelepipeda VCD,

’ XaGH , æqual’iafi Quare cum habeant infiitemes
. iineas perpendiculares ad bafes CD , GI-I; cri: ,
ut jam demonflratum en, ut bafis CD, ad bafin

GH , hoc cil , ut bans AB , ad bafin EF , lita
altitude XN , ad altitudinem RI. Ac propterea

. bittes 8c altitudines fun: reciprocæ. .
u ,, 7 Sint jam bafes atque altitudines reci rocæ. D1-

A I v c0 parallelepipedaeife æqualia. Con u&a enim
. figura, ut prias; Cum fit Dt bafis A115 ad, gâtât:

.. - y
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EF , in altitudo XN , ad altitudînem RI ; [Sir lapina;
autem AB , ipfi CD 8: EF, ipfi GH æqualis;erit uoque ut bafis (En , folidî vaô, ad ba-
fin H , foiidi XaGI-I, ira altitude XN, ad alti-
tudinem RI. Quare cum XN, RI, fin: immen-
tes lineæ perpendiculares ad haïes CD, GH;
ctunt , ut jam citenfum cit, æqualia parallelepi-
peda RVCD , XaGH. mSunt autem hæc paral-
lepipeda paralielcpipedis ABCD , EFGH , æqua- 3o, M
lia. Igîtur uoque æqualîa ctunt parallelepipeda
ABCD, EF H: Idemque oitendetur, fi infifien-
tes iincæ unius parallelepipedi fuetint perpendicu-
lares ad bafin , alterius vero mon. Quamobrem,
Æqualium folidorum parallelepipedorum bafes,
8c altitudines reciprocantur , &c. Quod erat
ofiendendum.

SCHOLIUM.
0mm’a lm qua! damonfiram fun: in fax proximir

propofiziom’bu: , nimirum 29, 30, 31,31, 33, Es’ 34.
remaniant quaque prifmati: , que baba»! duo plana
oppofita trima Maria , fi prædiéhe bypotbefn ferven-
tnr. Nana 1 diminu- prifmati: ejufmadi qjufdem al-
.zitudini: . 69’ ffll’cr mandent bafin, ml fait" quiet
6a]?! conflitutix , apponanmr duo allia prifmata illîs
æqualia Es? fimilia , confiaient" dan parallelepipedd
ejxfdem altitudiiai: , 69’ faper tandem, 72:14:th:
6111?: exifientian m Quart æqnalia "un: :jujmadi mm o:
parallelepipeda; a: putride ü data prifmata, tonna ml

and.alidelitet dimidia.
Rurfiu , fi (limba: prifmati: prddiflîx ejufdem al-

titudini: , (5’ faper diva-fa: bafex conflituti: adjiti-
amur duo dia prifmam illi: 4,114454 Es’ fimzlia, "
canficîentur iterum duo parallelepiptda ejufdæm alti-
tudinir. nQuare cri: parallelepipednm ad parallele- 030M
pipedam , a: baji: ad 641i»; Clique alleu fanfan "ÏIË’fÂ
ad prifma ,’ vamp: dimidium unira paralltpipedi, ad
dimidium alterim , ut cade»: baji: ad bali», fi pri -
matu»: taf" furia: paralMogramma , qui un: a:
tringnlxm ad (riangxlum , dimidium [Mira mais:
641i: ad dimidium «hmm , fi info: [infinitum fi:-

Yint trinugula. a i PutainUn

s i

a: an-
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Panna. , fi dauba: prifinati: prtfmù finih’br:

adduction dia du primats illir æqulia Cf fimilia,
"gland. conjlitaenw du paradelepipcda finaud , p7" in",

in:

f: baba: pruportiouem triplicata. firoportionis late-
nt»: bmoqumum. Igirnr Ci prifmaw,,:orum nimi-

’ . mm dimidia , qu»: and"! 546:4»: proportion"?!
(un! paralleleprpedù , proportiwum babebmu triplica-
ta»: palmaient) canada»: taurin» bomologarmn ,
qua qzuqu fun! laura bomologa prifmatum.

Unique fi un: aux: prifmlù equalibu: ad-
junzantur clin du. prifmam illix æqualia (5’ fimilin,
campane»!!! duo parallelepipeda (alcalin taraudent

1.344,47, chiadant»: tu»! prifmatix. r Quart un: 64:1, 65’
chiada" parallclepiptdorum fin reriprarc; 65’ lm-
[u prifinatnm «de»: fiat, ml un: triangule arum

niquât. dimidia Standtm habentia propartionem; Erin! quo-

XXXII.
f5: ’r

a

que bafe: prijhaatam if tartan altitudinn renflure.

THEOR. 30. PROPOS. 35.
Si fuerint duo piani anguli æquaies, quo-

rum verticibus fublimcs redise lineæ infiftant,
quœ cum lineis primo pofitis angulos conti-
nezmt æquales , utrumque unique; In fubli-
mibus autem lineis quælibet fumpta fuerint
punëta , & ab his ad plana , in quibus con-
tiiiunt anguli primum poiiti, duàizæ fuerint
perpendicuiures; à punëiis vero, quæ in pia-
nis à perpendicularibus fiunc , ad anguios
primum petites adjunflæ fuerinc reëtæ liner:
Ha: cum fublimibus æquales angulos com-
prehendunt.

149.4 Inc duo anguli plani æquales BAC , EDF ,
quorum verticibus A , 8c D, infiilant extra

ipforum plana fublimes reflue lineæ , AG , DH ,
ita-ut angulus BAG , angine EDH , Se angulus
GAG, angulo FDI-I, fit saquais: à fumptis au-

, (cm punais G, H, in reaasAG, DE, demi»,

. - .- tmurn
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«mur ad plana , in quibus anguli BAC , EDF,
exiüunt , pet endiculues G1, HK, incidentes in
punâa I, , 8l adjungantur tafia: 1A, KD.
Dico angulos GAI , HDK, cire æquales inter
fc; Nam fi AG , DH 4 funt inæquales anthra-
tur à majori AG , ipfi DH , ualis linea AL,

ex L, in piano trianguli A I , ducatur îpfl
G1 , parallela LM. Quoniam igitur patauds
funt GI, LM, 8C dl (il , ad planum angulî
BAC, mita; acrît quoquc LM, ad idem planum . a «à
mêla : ducantur autcm ex punais M, K, ad re- ’
fias AB . AC , DE, DF, perpendicularcs MB,
MC, KE, KP, & conneétanmr reâæ BC, EL,
LC, EF, EH, HF. Et quia LM, méta cil ad
planum anguli BAC , ipfa rcâum angulum cai-
de: cum rafla AM , in codcm plane duâa pet
dcfin. 3. hujus lib. bQuarc quadratum, reâæ lump-H
AL, æqualc cric quadratis rcâarum AM, ML;
dût autcm undratum rcdæ AM , æ unie ua-  
dran’s rcéturuîln AC, CM , cum& angu?us A8M,ww
rcc’zus fi: , ex Conltruclîone. Quadratum et o
rcttæ AL, æqualc dt quadratis reâarnm A , «
CM, ML: un quadraiis rcthrum CM, ML, «urbi
æ ualc dt quadratum rcétæ CL, cum angulus
CÎVIL , tutus fi: pcr dçfin. 3. hulus lib. lgitur
quadnuum rada.- AL, a: ualc dl quadratîs tafia-
rum AC, CL; eAc promde augulus ACL , re- "am
élus (rit. fRurfus quia quadratum reôtæ AL, tupi";
æquale (Il quadratis rcéÏarum AM , ML: Efi gyrin!
autcm quadratum rcâæ AM ., æquale na ratîs
rcâarum AB, BM , cum angulus AB , pet
conllruétioucm , fit reflua lgîtur quadratum
raflas AL, æquale dt quadratis reâarum AB,
BM, ML: bAt quadrnxis reâarum BM, ML, hum
æqualc cit quadratum recta: BL , quod 8c angu-  
lus BML , fit reflus ex dcfin. 3. hujus lib.
Quadratum ergo redue AL , æquale si! quadrntîs
rcâarum AB, BL; ipropuexeaque angulus ABL, hmm
crit reétus. Non aliter oflcndcntur reEti anguli ’

I

K

CDFH, DEH. Quoniam igîtur an uli ABL,
LAB, trinnguli ARE, æquales n: angulis

. DE ,
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DEH, ,HDE , trianguli DEH ; funtque latera

happai AL, DE, æqualia; kErunt a: reliqua lateraAB,
- BL, reliquis latcribus DE, EH, æqualia. Eodem

argumente æquales ctunt reéiæ AC , CL , reâis
DF, PH. Quare cum latera AB, AC, triangu-
li ARC , æqualia fint lateribus DE , DE , trian-
guli DEF; & anguli contenti BAC, EDF, æ-

I4nfim quqlcs , a hypothcfi ; [ctunt 8: haïes BC , EF,
han-r le , & anguli ABC , ACB, nngulîs DEF ,
DFE, æqunlcs. Sun; autem 8: toti angulîABM,
ACM, totis angulisDEK, DFK, æquales; cum
omncs fint reâi. Igitur-& reliqui anguli MBC,
MCB, reliquis angulis KEF, KFE , æquales
guru ; Ac propterca cum 8c larcra BC ,CEF ,

- , lut attenta æ ualia ; merunt lutera BM M
miam. latcribus EK,q FK , æ unIia. Quîa igilu,r latex;

AC, CM, trianguli A M , æqualia’ funr aficnfa
latcnbus DF, FK, trianguli DFK, 8c angulî

.4IWiACM , DFK, fun: reâî; nerunt 8: baiès AM,
DK, inter fe æquales. Cum autem æquales fin:
ollcnfæ rafla: BL, EH , arum etîam earum qua-

nrm drata æqualia. a Quia vero quadratum rcCtæ
’ BL , æquale dt quadratis reâarum BM , ML,

& uadratum reCtæ EH, quadratis reâarum EK,
K . , quod anguli BML , EKH , reéti fint, ex
dLfil]. 3. hujus lib. Erunt 8c quadrata reâarum
BM, ML, æqualia quadratis reérarum EK, KH.
Ablatis ergo quadratis reâarum BM , EK , qua:
æqualia funt, quod reâæ BM, EK, ofienfæ fin:
æqualcs ; relâqua quadrata reâarum LM , HK ,
æqualia erunt; ac proînde reâæ LM , HK , æ-
qualcs. Quam 0b rem cum latera AL, AM,
triangulî ALM, æqualia fin: lateribus DH, BK,
trianguli DHK , 8c bafis LM , bafi HK, æqua-

,g,’n’,,,i lis; 116mm 8c anguli LAM , HDK, æquales.
. Si igitur fuerint duo anguli plani æqualcs , quo-

rum vertîcîbus fublîmes rcétæ lineæ infifiant, &C-
Quod oflendendum cm.

COROL:
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la ne; fi fuetint duo anguli planî agnela , quorum"
vertici us fublimes rafla: limez æquales .infifiant . qua
cum lineis primo pofitis angulos confinant zqualcs.
utmmque unique. Erunt à punais extremis liman
fublimium nd.planum angulornm primo pofitorum de-
,mifl": perpendiculaire: inter f: æqualu. Nam promena

and anguli piani BAC . EDF , ponunmr zqua’les , à
Ïublîmcs æqunl:s AL , DH , confinait)! angulos zqualel
LAB , AHDE. Item LAC, HDF’: demonfiratum filin. ,
flemmes perpendiculares LM . BK, efi’eiæqmles. -

ÎTHEOKgnPRoPoaga
Si tres reétæ lineæ proportionales fuerintt

Quod ex his tribus fit folidum parallelepipe-

rami]

dm , æquale CR defcripto à media linea, ’Î
folido parallelepipedo , quod æquilaterum
quidem fit, æquianguium veto prædiâo.

51m continue proportionaics re&æ A , B, C. TA);Confiituaturque angulus folidus E, ex tribus xxxu,
angulis planis lguibufcunque.l)EF, DEG, FEG,fi;. 3.

9 ipfi A; 8c EF, ipfi B; 8c EG,
ipfi C, fit æqualis. Completis autem parallelo-
grammis DE , F G , GD, perficiatur paralleleëi-
pedum DH ; quod fub tribus tc&is A B ,
dicitur cantiner! , aut ex ipfis fieri. aDeinde ad
redan: 1K, ejufque punâum K, fiat folidus an-
gulus K, æqualîs folido an lo E, ex tribus
angulis pianis IKL, IKM, KM, qui æquales
fint tribus DEF, DEG, FEG, ira ut reâæ 1K,
KL , KM , æquales tînt mediæ lineæ B. Com-
pletis vero parallelogrammis IL, LM, MI, per-
ificiatur parallelepipcdum IN , quod contineri di-
citur fub linea B, feu ex ipfa defcribi, Dico fo-
llidum DH , æ ualc elfe folido IN. Cum enim
fit ut DE, ad I , ita KM, ad EG, ( uod DE,
ipfi A; 8c 1K, KM, ipfi B; &E , ipfi C,

Y fumpta

nô. ni-



                                                                     

fi "Afin.

Çgr-nl.

mit.

Il B.
XXXII.
lit-4-

338 EUCLJDIS -GEOMETRIÆ.
fumpta fit æqualis,) 8c anguli DEG , IKM, æ-
quales. bEruptparallelogtamma DG ,, 1M , æ-
qualia , propterea quod latent habeut circa æqua-
les an ulos reciproca : Quoniam veto anguli
piani EG , IKM , funt æquales, quorum ver-
ticibus infiflunt fublimes lineæ æqualcs EF, KL,
qu: æquqles angulos comprchenduut cum lineis
primo pontis , ex confim&ione, utrumque utri-
que; Erunt perpendiculares ex F , "L, ad plana
bafium DG , IM , demiflîe, nimirum altitudines
arallelepipedorum DE, IN , fi bafes fiat DG ,

îM , inter fe æquales , pet coron. propof. præ-
cedentis..cQuare parallelepipeda DH, IN; (Cam
tubant bafes DG, 1M, æquales, 8c æquales

l quo ue altitudines,) inter,fe æqualia ctunt. ’ si
tres r itur rcétæ lineæ proportionales fuerint, &c.
Quo erat demonfirandum.

’THEIOR. 32. PROPOS. 37.
Si quatuor reâæ lineæ proportionales Tue-

tint: 6: folida parallelepipeda quæ ab ipfis
ô: fimilia , & fimiliter defcribuntur , pro-
’portionàlial erunt. Et fi folida parallelepipe-
da , quæ de fimifia , & fimiliter defcnbun-l
tut, fuerint vproportionalia: Et ipfæ reétæ
’lineæ proportionales ctunt.

51m quatuor reétæ proportionnics A B, C, D;
ut quidenLA , ad B, ira C, ad D; confiitu-

anturque fuper A, 8: B, duo Iparalielepipeda A,
i& B , fimilia , fimiliter ne deqcrîpta ; item fuper
C, 8c D , aliai duo C, D, fimiiia fimilitcrque
«pofita, five hæc fint illis fimilia, five non. Dico
cire quoque foIida A, B, C, D, pro rtionalia;
’Ut quîdem folidum A , ad folidum , ira. foli-
’dum C , ad folidum D. Inveniantur enim pet
Ifcholium propofî tr. lib. 6. duabus reâis A, B,
alîæ duæ continue proportionales E, F. Item
.duabus C, D, alias G, H. Quoniam îgîtur funt

" ’i l ’ quatuor
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quatuor liriez. A, B ,*’E,v F, ,8: quatuor lineæ

’ aliæ.C , D , G, H, qua: binas in eadem ratione
fumuntur; erit ex æquo , ut A, ad F, inclût?
H; Ut autem A, ad F ira cit folidum A yard
folidum B , 8c ut C , ad H , ira folidurnC, ad
folidum, D , ex coron. pro cf. 33. hujùs lib.
Igitui erit ut folidum A,’ad olidum B, in 1221i-
dum C, ad-folidum D. Quod cit propofitum.
"Sint jam" è contraria folida A, B, Ç, D, pro- "

porrionalia. ’Dico métas A, B, Ç, D,-eifeï(quo-’
que-proportionales : aTribus enimreétis A i’ B,
(a , -, inveniatur quarta proportionalis ,I ,né fuper’
quam defçribatur parallelepîpedum ’ipfiïiDv, vel
C, firnile, fîmîlirerque pofitum. « Quoniami igitur
cit", lut recta A , lad’reéiam B, ira reââ’C , ad
retâtant) ; erit quoque, ut jam cit oitenfum, ut
folidum A , ad foiidum B, ira folidum C, ad
’folidum l. Ut- aurem folidum A, ad foliduni
B, ira pouitur quoque folidum C, ad folidum
D : Igitur erit ut folidùm C , ad folidunr I, ira
idem folidum C, ad folidum D. cAtque idçirco
se ualia erunt lolida I, 8c D. Quæ cum ’fiut a.
milia fimilitcrque defcripta , continebuntur planis
æqualibus , per defin. xo. bujus lib. Sed plana
æqualia, 8c fimilia habent lutera homologa requa-
lia , pet. lemma propof. n. lib. 6. Igitur re&æ
I , 8c D , æquales funt. Ac propterea erit ut
reâa C , ad I, rcétam , ira eadem C, ad te am
D. Pofita cit aurem C , ad I , ut méta A , ad
13.: Quate erit ut méta A , ad reâam B, ira res

a.ï.’J
.e.

a (qui
blutai;

c9-M

fia C, ad retiam D. ltaque fi quatuor rafla.
lineæ- proportionales fuerint , 8re. Quod en:

demonitrandum. hBrevius tora hæc propofitio demonflrabiturcum
Theone, hoc mode. Ponarur primum ut recta
A, al reâam B, ira refila C, ad reétam D; Di-
c0 effequo ne ut folidum A, ad folîdum’B ,
in folidum Ë , ad folidum D. dCumv enim fit
proPOrtio folidi A, ad folidum B, triplicata pro-
portionis. reétæ A , ad reétam B; Item proporrio
ifolidi C , ad folidumD , tripliœta proportionis

. . .. Y z l’eût!
p

«une
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méta: C Id reflux) D: ctunt proportions folidiand fondum B , a: folidi C, au folidum D,
mitrales; nandoquidem triplicata: lunt proportio-
num æqua ium , trempe méta: A , ad reâarn B,
8: reâæ C, ad reâain D. Quod en: primum.
Rurfus ponarur facundo cire ut folidum A adfblidum B, ira folidum C, ad folidum D. Dico

’ cire quoque, (ut reétam A, ad rcâam B, ira re-
gagnai. au): C, ad rectam D. eCum enim fit propor-

rio folidi.A , ad folidum B, triplicata proportio-
nis reâæ A , ad rcétam B. Item proportio foli-

.. -, ,di C, ad folidum D, triplicata proportionis reétæ
Ç, ad, reâam D : ctunt proportiones reâarum
A, ad B, 8: C, ad D, æquales; quandoquidem
(arum proportiones tripiicaræ, nimirum folidi A,
ad folidum B;,& folidi C, ad foiidum D, aqua-
lcs ponunrur. Quod cit fecundum. ,

aux; THEOR. 33. PROPOS. 33.
Si planum ad planum rcâum fuerit; de

ab aligna punêto eorum, quæ in une ium:
Ianorum, ad altcrum planum perpendicu-
aris duâa fuerit: in communcm fcïtionem

cadet planorum duéta perpendicularis.

745. PLanum enim AB, reâum lit ad planum AC,
XXXII. firque eorum commuais feâio recta AD; de
fl- I- ab E, ,punâo plani A8 , ad planum AC , per-

pendicularis demittarur z quam dico cadere in
communem &âioncm AD. Nam fi fieri pareil,

empirai œdar extra ad punéium F , 481 ab F, in plana
1 AC, ducatur ad reétam AD , perpendicularis

FG; conneëtatur ne méta EG , in piano AB.
Quoniam igitur F , perpendicularis cit ad com-
munem feétionem AD , erit quoque perpendicu-

*. .3 luis ad planum AB, ex defin. 4. hujus lib. at-
ne adeo &ad reétam .GE , ,per 3. defin. bains

lib. Efl autem 8: EF, refit: ad FG, per candela
.5. defin. Igitur in triangulo EFG , duo alangui

G.

v

.d’v-
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LIRE]: UNDECIMÙÎSL 34.
EFG, EGF , reâi faut, quod en abfurdumf ï; A:
5mm duobus mais fint minores. Perpendîcula- hym
ris ergo ex E , demifià ad planum AC, non et:  

.tra communcm feâionem AD ,’ cadet, ergo in
ipfam cadat, necefre en. Quamobrem,’ fi planum
ad planunî reâum fuerit , &c. Quod en: de- * " î ï

monürandum. * 4 v v
à THEOR. ’34. PROPOS; 39.

Si folidi parallclcpipedi eorum, quæ ex 
adverfo, planorum lacera bifariam feéla finty
per feé’tionœ autem plana fin: extenfa: com-.-
munis feâio planorum, & folidi parallelb
pipedi diameter , bifariam 1è mutuo feca-. *

hum.   r N   ’
81m parallelepîpedî AB, plana oppofita’AC T13.
v BD , uorum omnia latcra bifariam fcâa in; XXXII, ’
inpunâis , K, D, M, N, O P, Q, pet uæ fig. 6,
cxrcnfa fint duo plana lN , KÔ, qu’orum fe i6
communîs fit gâta R8 : Ducamr item diamant
AB. Dico radian: R5, 8c dîametrum AB,-fe

a mufuo (acare bifaIiam. Connexis enim mais
’ RB, RD , SA, SC ; confiderentur duo triangula

AQS, COS. Quoniam igimr lama AQ , Q8 ,
trianguli AQS, æ ualia unt lateribus GO. OS,
triangulî COS; ( unt enim A , C0, dimîdîa
métal-nm æqualium AG, CH, a Q3, OS, dua- aunm
bus æqualibus AN, HN, 33321216, cum fin: pa-
rallclogramma AS, HS,) l: angulus AQS, æ- hmm-mi
"ualis alterno an ulo C05: :Emnt 8c bzfes AS,-c 44mm.
C8, æquales; anguli ASQ, C50, æ nanas. ’ ’
dAtquî anguIî 11536460, æquales fun: uobus d un:
mais. Igîtur 8c , A80 , duobus- fun: mais
æquales:  eAc propuerea AS , C8, unam radian) and»!

.lîncam conâitucut. Eodem modo oüendenIur
velte æquales BK, DR , & unam ex cîs comfionî
lineam reétam. Rurfus quia utraque A!) , C ,
mutuel: dt; a: æquafis refit F H, ’o’b pal-ancra»

I Y ,3 gamma



                                                                     

54; avouois aga METMÆ.
f gangrenant: AF,.FC, fîpfæ quoque inter in pavane-
flân’ui læ ctunt , 8: æqualcs. gQJare 8: recta: AC ,
’ ” D, earum entama conjungcntcs, parallclæ 11m:

8c æquales; Ac proîndc ipfarum dimidiæ AS,
BR , æquales fuma Quia veto AC, BD , paral-

h par. lelæ funt; berna: reine-AB, R8, in "eodemlcum
i fis piano, ideoquc fa mutuo fecabunt, in pun-

i :9. à âo videlicet T. iCum autcm duorangulî AST,
Imm- AIS. trianguli AST, æquales tînt duobus angu-

e lis BRT , BTR, trianguli BRT ; 8c Iatus AS ,
hémi,laterî BR: [Erunt reliqua latera IA , T8, reli-

Îlîs lateribus TB, TR, æqualîa; Ac propterca
- B, R8, fe mutuo l’ecant bifariam in T. Si fg!-
tur folidî parallelepipedi eorum, qua ex adverfo,
&c. Quod en: oflendendum. t

COROLLARIUM.
Bine eficimr . in omni pmllelepipedo «linguettes om-

; bu il: mutuo bifariarn (acare in une punâo , nimirum
in panât) T . in quo bifariam diuidunt . ut bic damon-
finmun ca, mîhm R8.

un; ’THEOR. 35. PROPOS. 4o.
Si fuerint duo prifmata æqualis altitudinis, ’

quorum hoc uidem habeat bafin , ’parallelo-
grammum; ilud vero, triangulum; duplum
autem fuerit arallelogrammum trianguli :
.Æqualia ctunt 1pfa prifmata.

143; 51m duo prifmata æqualîs altitudînîs CDEF,
XXXIII." GHIKLM , quorum illud bafim ha ca: paral-
fg. 1,, lelo rammum ABCD, hoc veto, triangulum

8 CH ; fitque parallelogrammuml AC , triangulî
. , H 6H1, duplum. Dico hæc prîfmata elfe æqualia.

Pcrficiantur enim parallelepîpeda AN, GQ; Quod V
.quîdem flet , fi plana yrîangulorum extendantur,.

erficîançurque parallelogramma BN , A0 ; GP ,
Q. S: eum- couneétantur refis; NO, PQ ,

’ con-i



                                                                     

a».

a; g- H

u: h! a: à 83.3.

Ë Î;

g!

HL’IBER UNDECIMUS. .343
’confiîtuta ctunt duo parallclepipeda AN, GQ,
eiufdem altitudinis cum prifmatis. Nam plana
hnrum folidorum oppofita eer parallela, facile
colligetur ex propof. 15. hujus lib. à Quonîam a 34m1,;
îgitur parallelogrammum GP , Vduplugp en trian- A

uh GHI; Ponîtui’ autem 8c parallelogvammum
AC , ’ejufdem triangulî GHl ,- dnplum: Jæqualia
ctunt parallelogramma AC , GP. bQuare paral- 531...;
lelepîpeda AN, GQ, eJufdem. altitudinis fuper 8
æquales bafes AC , GP, inter fe [aux æquah’a;
Atque propterea eorum dimidia, nimirum priâm-
ta ABCDEF , GHl-KLM, ( "mm patauelepi e- Gland
da AN, GQ, pet dîametros CF, DE, HI, L , A
planorum adverforum fecahtur bifariam , in bina
fcilicet prifmata) æquaüaquoque fun: inter fa.
Itaque fi fuerint duo prîfmata æqualis altitudinis,

. ôte. Quod en: demonfirandum.

au. . muon-x
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’ I i: Et. folidorum feeundum.

THEOR.1. PROPOS. x. i-
Quæ in circulis polygona fimilia; inter l

fe fun: , ut à diametns quadrata. A

Int duo poiygona fimilia ABCDE, FGHIK,

TlBÛ a r u . y à oInn". defcnpta m leCllllS , quorum diamem AL ,
fig. a. FM. Dico ira cire polygoxxum ABCDE,

’ ad poiygonum ,. F GHIK , ut quadratum dia-.
metri AL , ad quadratum diamètri FM. Sub-
tendantut enim angulis æqualîbpsABC , FGH ,
reâtæ AC, FH , 8: ,conneâamur rcêtæ BL ,
GM. Quonîam igitur, 0b finfilitudinem poly-
gonorum en, utIAB, ad,-BÇ, in: FG , ad

à 6.1531. GH; aemnt»triangula ARC, FGH, æ uiangula,
cum cil-ca angulos æquales ABC , F G , habe-

bzumii. au: iatera proportionalia: la Et! autem angulus
ALB, angulo ACB; 8e angulus FMG, angulo
FHG , æqualis. Igitur 8c anguli ALB , FMG,
æquales ctunt. Cum ergo 8: angulî ABL, F CM,

canna, æquales fint, cnempe reâi in femîcirculis exiliez!-
d;z.pnm tes; dei-un: 8c reliquî BAL , GFM , æ mies.
gæfixt. eQuare cri: ut AL , ad AB, ira FM , a F6;

kommando, ut AL , ad. EM , in? AB , ad
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L razziant) o. vidimus. au
176. (flgiru; «ut; quadratum ex. AL , ad. Ï nm;
dratum en FM ,. ira ,polygonumABCDE , firper
AB, ad polygonum FGHIK, .fiiper. F61; «cum
tain uadrata, iquam polygonafinr figura: (in?
les, ninilirerquç defcriptæ. Quæ itaqnc in ciron»
lis polygonal fimilia; inter fe flint, ut à diamqaris
quadrata. Quod crac dempnfirandum.. i .:

H- E 0R; 2. P R à, v si.
Circuli inter fe funt , quemadmodumi i i7

à diametrie quadrata. ’

51m duo circuli ABÇD , EFGH, quorum div T132
- metri AC , EG. Dico cire, ut quadratum Kuala
diamerri AC, ad quadrarum diametri EG, fifi sa
circulum ABCD, ad circulum EFGH. Si enim; ’
res non ira fe habct; Sir ut quadratum diametri
AC ad guadrarum diametri EG , ira circulus
ABCD, a aliquan magnitudinem, nempe ad 1,,
quæ vel minor erit , vei major circulo,EFGI-L r
Si enim cirer æ ualis, ahaberer circulus ABCD, 17.1483
ad circulum" E GH, 8c ad I , candem- ëropor

tîonem; ac proprerea cire: circulus A8 D, ad.
circulum EFGH, ut uadratum diamerri AC ,
ad quadratum diametri G , quod non concedi-
tur. Sir ergo primum I, minor , quam circulus,
EFGH , magnitudine fcilicet K , ira. ut circums.
EFGH , æ ualis fit magnitudinîbus I, 8: K, fra
mul.’ Infcri azur in circulo E17 GH, quadram’ni. ’
EFGH; quod quia dimidium cil .quadrari cir-.
ca. eundem, circulum dcfcripti , ut ad, propoL,
9. libr4.’ Citondimus, majus, erir, quartidi!
mîdîum circuli EFGH. Setentur,’bifatîam à». ,
ripheriæGEFLFG ,. GH , HE ,’;ÎXÎ punâiç. fi,
Mi ,, N i 0;," adjunganturqu’el méta LE, LF,,à 1 . W,
MF, No, NE, on; DucatllrcPŒ; "L, refla’li’il,’ rangens circulum in L , tympan, i
raucla’eçiçlîipiiflEF, uthad promit 2.7. .lib- si,

Fi, anondiinus.,ioccurrarque .reéhs’iHE, GF-,,pi"Q-
chamane-r; 8c v mina ergo triangulutn MW

.- J Y y . 4 - ELF,

gît-8.:-

« 1x.-
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.«.»::3x n: ï ELF, dimidiurn en: milelogmmni TEFV’; mac

r

5.. l ’.
A

. Œum’, nempe triangule ELF
’ îqlhunc modum fcmper fia: denaâio; relinquitur

ï tandem minot magnitude, quam K, cxeerfus in»

jus air triangulum F , quam dimidium feg-
. menti circuli ELF. Eadem rarione ctunt reliqua

alanguit majora , quam dimidia fegmenrorum ,
in quibus font. Omnia igitur triangula 6mn!
majora funt , quum dimidium omnium fe mento-
rum fimul. Quod fi rurfus peripheriæ E , LF ,
fic. fecentur bifariam, 8c adjunganrur refit li-
neç, confiitucntar eodem modo triangula, quæ
majora ctunt fimul , quam dimidium omnium
fegmemorum fimul , in uibus funt; 8: fic dein-
ceps; Quoniam vero , 3 à çirculo EFGI-l, au-
feratur plus quam dimidium , nempe quadratum
EFGH; & à reliquis Ieghxenris lus quarn dimi-

G, &c. atquc

ter circulum EFGH, 8c magnitudinem I, mi ex
fubjeâo lemmate confiat. Sinr jam circuli lèg-
menta reliâa’EL, LF, FM, Bec. fimul fumpta
minora, uam magnitude K. Cum igirur circu-
Pusx EFGî-I, æqualis ponarur magnitudînibus I,
8c K, fimul; fi ex circulo detrahantur diâa feg-
menta, 8c ex I, 8c K, ipfu maguitudo K , qua:
major et! præfaris circuli fegmenris; cri: reliquum
polygonum ELFMGNHO , majus reliqua mag-
nitudi’nei. Inicribaturin circulo ABCD, oiy 0-,
numAPB CRDS , fimîle polygono ELFMàNl-ËO
Quod qui cm facile fier, fi femicirculi ABC,
ADC, bifariam fecentur iuuB, 8c D; 8c rai-fus
circumferenriæ AB , BC, CD , DA, bifariam in
P, Q,’R, 8’; 8c fic deinceps, douce in rot par-
tes æ uales divifa fit circumferentia ABCD , in

a quor ifltibura en: circumferenria EFGH. Nam
. jun’fiis reEtis AP , PB,E]î(È, 8re. crit- figura iu-
fcripra fimilis’ figura: .MGNHO, urpater.

l fiât. vauoniam igitur et! poiy onum APBQCRDS,
adizpolygonumi ELFMG HO , ut uadrarum
diainctri AC ., ïad quadrarum diametri G , hoc
en , pet hypéthefim -, ut ’circulus ABCD, ad I:
Bit aurem polygonaux APBQCRDS , minus

-’ 5 , ; ai!; I.
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«il circule. ABCD.» e Igirur i8: poiy num cm;
ELFMGNHO,..minus erir quarra I. O cufurn
auteur e1t48c majus. A Quod cit iabfuuium. Non
igirur miner eü magnitude I -, circule EFGHg.
, Quamquæn autem .in figura conferrur major
circulas vcum minore; eodem tamen mode der
moniirabimus , ,minorem circulum EFGH, mon
poire ad maguirudinem quæ miner fit , quum
major circulus ABCD, irabere candemvprqporrier
nom , quum habet quadratum dramerri mineris
AEG , ad quadrature ajoris dîametri AC; Ira
.ur. generaliter 8c univer e demonflratum fit, num-
quam quadratum diamerrr alicujus circuli ad

.quadratum- diametri a1terius.circuli eaudem ha.
bcre poire properrienem’, uam. habet prier cir-
culus ad magnitudinem. p eriqre circule mino-
norem; five prier circulus major fit peiteriere,
five miner. ’

Sir deinde magnitude I, major circule EFGH; A
Cum ergo penatur circulas ABCD, ad I, en:
ut..quadratam diametri AC, ad quadrarum dia-
merri EG; erir 8c .eonvertendo I , ad circulum
ABCD ,, ut quadratum diamerri EG, ad quadra-
’tum diametri AC. Ponarur ut I, ad circulum
ABCD , ira circulus EFGH , ad magnitudinem
aliquam, nempe, ad K. Et quia I, major poui-
rur circule EFGH , fmajer quoque crie circulas
ABCD, magnitudine K. Quart: erit ure uadra-
tum diamerri E6, ad undrarum diametri AC ,
in circulus EFGH q a magnitudinem K, que
miner en circule ABCD; Quod et! abfurdum.
Olienfum enim cit jam in priori parte generalircr,
non. pefl’e efl’e au quadrarum diamerri ad quadrad
tum diametri, ira circulum ad magnitudinem? cir-
cule minercm : five prier circules major fit pe-
fleriore , five miner. uamvis autem circulus
ABCD, "major «il, 8c FGH , miner; eadem
tamen ratione ofiendemus ., quadratum diametri
eireuii EFGH, ad quadrarum’ diamer’ri circulî
ABCD , non poire barbera candem proportionem,
gnan] nabet circulas EFGJ-I, ad magnitudinem

-. p a ’ circula«1.
a.

fulçnbt; ,
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circule ABCD , majorera: qui: eodem merda
probabimus, (fi illud ceueedarur) quadrarum dia-
merri AC , ad quadrarum diamerri EG , caudem
Weproporrionem, quam baba circulas ABCD,
ad nirudinem circule EFGH ,’ minorem ,

ed alfum efl’e jam in priori parte germaine:
3281011!!er en: Ira ut generalirer univerfi:

oque demonitrarum fit , nunquam quadrarum
’ametri alicujus circuii ad quadrarum diamerti

airains circuli eandcm haberè poire proportionern,
gnan) haber prier ’circulus ad magnitudinem po-

eriore circule majorem; fiVe prier "circuius ma-
jor fit pelletier: , five miner. Non ergo major-
eit ru’tudo I, circule EFGH : Sed ucqucmç.
nor e attenta, æqualis igirur en. Quare cum
[ponant , ut quadratum diamerri AC, ad quadra-
tum diamari EG , ira circulus AfiCD, ad I;

:14113. gfir aurem ut circules ABCD , ad I , ira idem
circulus ABCD, ad circulum EFGH, qui æ-
qualis en magnitudini I; Erir’quoque ur quadra-
rum diamerri AC , ad quadrarum dimerri E6 ,
ira circulus ABCD , ad circulum EFGH, five
circulus ABCD, circuloEFGH, major fit, five
miner. Circuli igirur inter fe fun: , quemadmo-
dum à diamerris quadrara. ’ Quod erar oitendeu-

dom. i ’ ’coneLLARIUM.
Bine fit , in en: circulum ad circulum . ut polng

mm in illo defcriprum ad polygonum (huile in hoc
defcriprum. Œoniam mm circulas adieircuiurn . quam
polygonumrad pelygonum dt . et quadrant: Mari
ad quadratum dinmerri, veluri «monaural au,

LEMMA"*

Blabla mgnitudinibu: parfait fi d
mjbre affluer naja: que: ; 0’ ab
a a que! miam. «li a me: latrie?" MW

A ’ - un
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. tandem quum "guinde ,"quu minorera? ne
pofiu: minëre magnitudim. Tu i Ü . *

a M tu nduamnirudùmini «AB,
o- C, AB,.fitgmajar. * Dry-file: AB,
auferatur maju: quam dînait!!!) 1; .6? ab en, quad

ireliquum efl , rurfui» maju: quam dimidium; arque
[au fimperfidt: reliuqui tandem magnitudinem que".
dam , qu mâter fit que»: C. Multi licetw enim

1 C , lotier , avec magnituddfnüa D , majorfl
quam .48 , in: ut DE , fit multiplex C .

aux major quam AB. :Divifa auteur DE, in
parte: DF, F6,. GE, ipfi C, aqualei, (brabant

a, ex A]? , naja: quam dimidiuul AH, ’ (7’ et reli-

qua H8 , nain: quam dimidiunr HI s arque ha-
fimper fiat , donc: parte: ipfius A8 , multitudiœ
qualesfintipartibur iyfiurDE. sa: ergo W-
te: AH, HI, IB, for, quorfum ipfa DF, F0,
GE. Qu’a ïgitur DE, major- dl quum A8; A:

, ex DE, «labarum a]? DF, mm: que»: dimidiuu,

in 4a

. vel ont: dimidium; fi DE, ipfiu: 6,15: duplex; ’
ex AB, ver!) maju: quam William AH: Dit re-
liquum FEI, relique 118 , mjur. (Cm Mis
DE , (major fit quam AB, fier DE, diurüim
auferetur , ne: mm Oie): AB , dimidium , eflit
quoque reliquum en DE , majur relique ex AB.
Si ergo ex DE , auferatur "un: quam dimidiun,
val, carre dimidium, (9’ ex AB, maju: qfldfifidi- ï x
midium; erit’ reliquum ex DE , maju: relique ex
48.) .Rurfur gueula» FE . major ejl que»: HB,
aufertwque a: EE 1, drumlin; , 0d une m
que»: .fi F13, m’orfit m4713w»: c, a: ex: in, mjur, HI,
fait codan- mode Mignon. A0 ,, nljurnliquo (B:

. p . . , .. . .9"
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mythifia ,prmdeftdryflenm tandem fa m
jument ipfina DE, pali: bic e15 6E, majore»; eflè
Poflrema parte AB, quali: bic efl IB. Cm
ergo GE , paflrema par: Mixa DE, 41244111: fit ipfi
C,- erit gangue C,.m:jar que»: IB, poflrem par:
5012m A B. j Relifla igimr 4? IB , negundo, qua
miner a]? magnitndin; C. Q5412 dauba: ma nim-
dim’bm inæquçzlibtu propafiti: , [i à majari mêramr

me)" ,  Un, . Qud eræ dmnflrandum.
h Idem demonflrabimr , ex AB, aufçramr à-
midium AH , (7’ ex relique H B, rwfu: dùnidium
El, (ra. Nam and"); ration: cri: reliquat» F5,
îaajm relique H8 , nec non (r reliquum 65, ma-
jus relique 18; au» ex maigri DE 9 ablation fit
fit: , mima quam dimidinm, melæna dimidium;
c7 ex minori A B , dimidinm A11, (7?.

THEOR. 3. PROPOS. 3.
. ,Omnîs pyramis triangularem habens ba-
fim, dividitur in duas pyramides æquales,
fimilcs inter fe , triangulaires habentes
haïes , ô: fimiles toti; Et ira-duo prifmata
.æquüa , quæ duo prifmata. majora func di-
midio totius pyramidis.

7.13., Ït pyramis, cujus bafis triangulum ABC, ver-
XXXIII. a tex D. Scccntur l0mnia ejus lutera bifariam
il. 5, g, in E , F G, H, I , K , conneâanturque reéiæ

F6 G"EF, E, H1, 1K, KH, HG, HE, El,IF. Divilà figue dt pyramis in duas pyramides
AEGH, HI ,  qUarum bures trianguîa AEG,
,HIK , vertices H, »D; nec non in duo fonda

. gEBFGHI, ŒGHI.K,.quæ max-.oflendemus cire
pgifmatnn, ,Et’uôçumjlvlius bafis cit parallelo ram-

Îmum EBF, , 8c :tînangula. oppofita E36, IF;
jhijIs veto bnfi’s éft triangulum CFG , cui oppo-

- .   mm:
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mm: &tmulum ,KIH , habemquel bac,.prifmat;
n mmînum communçm , paraltelogrçmmüm F QHI ;
3,. & cum duabuswillis pyramidibusœomponunt toi ùu’g

mm pyîgmîdcm , lut confiant, fi mâte conèipîatur
pyramndls vertex D ,Iîn fublimi, nec non cjus
triangùla circumjacentia. Dico ngitur duas»illas
yrnmides 5E æquales , 8: fimiles inter fe , 8c

"5” lmîles totï ; tçm duo hæc ,prifmataçfl’e inter fe
"a .æqualïa, 8: mn’prn dimidio rotins pyrar’hîdis. Cam

enim latcra A , BD , trianguliADB, flafla fint
1 bifarîam , ac proinde propoçtîçnaliter, a ctunt a 3.133;
v1 HI , AB , annelas. Eadcm: ragionc patallçlæ
crunt 1K, C, 8c BK, AÇ; 8: EG, BC; 8: a il
1" .EF, AC; &FG A3; 8c EH, BD; &EI, AD;8c IF, ne; a: ha, m2.. est"): .autem 8c reâæ I, ,. a.
.,, FG , HI , cum parallclæ fint .îpfi AB , inter fc .I I. 14
: , parallclæ; Atquc cadcm ratiche parallelæ fun:
’H GH, FI, ,cum fin: parallelæ ipfi ’DC. Quare

parallelogrammn fun; AEIH ,,,HEB[ , lDHEn,
EBFG, GHKC, ,CKIF, F GEL. Quonîam veto.
reâæ HB,.HG, métis DE, DC, fun: parallelæ;
cerunt anguli EHG , BDC, anales: Ac eadcm’cuocnd;
ratione æquales arum anguli EG, DBC; 8c r
HGE , DCB. dProportionalîa igîtur fun: lattera d 4..fur:,j

r trianguli REG, lateribqs trignguli DBC, circa
; æ ualcs angulos; ac Eromdefimilvecfl.triangulum ,
. H G , triangulo DE 1 Sun: autem 8: triangula .1 1

.HAE , HAG , AEG , triangulis, DAB, DAC,
ABC, fimîlîn per coron. propof..ô. lib. .6. Py-
ramis ergo AEGH, pyramîdî ARC , fimilîs dt,
pcr- defin. 9. lib. yl. HRurqu quia reé’tæ HI ,
BK, réâîs AB, AC, fun: parallelæ, cerunt an- o and.

.j guli IHK, BAC, æ ualcs. Eadem ratiche æ-
? qualcs ctunt anguli H1 , ABC; 8: HKI, ACE.
F; fQuare Jatexa trianguli HIK , lateribus triangulî il 4, ,51; *

ABC, cirez æquales angulos funt pzoportionaliai
ac propterca triangulum HIK , triangule ABC ,
fimîle dt z Sun: autem 8c triangula DHI, DIKv,
DKH , triangulis DAB , HDBC ,- DCA , Emilia. 132.1- n
gr idem coron. gfropof. 4. Iib.;6.. ,Pyramis et

IKD, fimîlis e .qgoqueneidçm gygamîdîA ,’

I . . pet
4-!
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r defln; .À lib. n. Quoniam autem’trign la
gel-1E , Hg! ,. fimiiia fun: triangulo ADB fun:

injuroitcnfum cit ex- ,coroll. propof. 4. lib. 6. gipfi:
uoque inter Il: fimilia ctunt. Cum igitur fint

Auper même æquales AH , HD , confiituta; ipfa
«Un: æqualia , pet Iemma propofi 2.2.. lib. 6.
Simili argumento æqualia ctunt a: fimîlîa trian-
gule! AI-IG, HDK, cum fimilia fint oflenfa tri-
anguio’ADC ,, 8: commuta fupcr æquaIes métas
AH, HD. b Pari ratione æqualia, 8: Emilia ctunt

1 .. triangula AEG , HIK, cum fimilia fin: oüenfa
triangulqABC , 8: fuper raflas pofita AE, HI,

1.34,,mmzlzquæ æquales film, obflparalhlelogramnmmAÈIH.
’Non ficus æqualia ctunt 8: :fimiIia rrianguia

. .2 EHG , IDK, cum fiat ofleiafa fimilia triangulo
iwprmi BDC, 8C habeant raflas HE, Dl, iquæ æquaies

:funt, ob parallelo rammum HEIID. ’Pyramîdes
igitur" AEGH , HI , æqtiaies funt’8: fimiles,
.pcr Io. demi:- lib. .11. quanquuidem omuia tri-
anguia uniLis zqu’aiia funtu8: fimiiia omnibus

. îtrianguiîs alterius, ut demonitratum cit.
mpniM- Rurfus ,- (quia rcâæ EHv,-HG, GE, æquales

i "funt, 8: parallelæ mais B1, IF, FB, 0b parai-
.x r îclogramma EHIB,4FGHI, BFGE; arum trian-

guia EHG , BIF, æqu’iangula inter fe, 8: æqua-
lia, per coron. vpropofi 8. iib.’ 1. Ac propterea

11,. and. 8: fimiiia’: lSunt autem 8: parallela; cum EH,
HG , pet iquas ducitur pianum EHG ., parallelæ
fin: mais BI , IF, pet quas planum BIF, duci-
tut. Igirur foiidum BIFGHE, contentum duo-
bus triangulis EHG , BIF , ex* adVCrfo æqualibus

i n 8: fimilibus, 8: parallelis; 8c tribus parallelo-
grammis EGFB , BEHI, IFGI-I, ,pfîfma efl, ex
defin. Eodem mode prifma ofiendctur folidum

’v WCFGHIK. mCum enim reâæ FC, CG , GF,
A , æquales tint, 8: paralielæ métis 1K, KH, HI, ob

parallelogramma CF IK , CGHK , FGHI; enim
.triangula CFG, HIK, æquaiia, 8: æquiangulain-

’ç qui. . ter fe, ac propterea fimilia: nSuht autem 8c paraliela,
.-quod reétæCF ,-*CG ,lzîrquas duciturplanumCFG,
.puaiielæ fintireétis , KH,iper quas [filetai-lm

. î
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KIH, ducitur. Igitur folîdum CFGHIK , con-
tentum duobus triangulis CFG, KIH , ex ad-
verfo æqualibus 8: fimilibus, 8: parallelis; at ne
tribus parallelogrammis CFIK, KHGC, IFG ,
prifma en. Quoniam veto prifmata EBFGHI,
CFGHIK, fun: eiufdem altitudinis, nempe inter
plana paralleia B GE, HIK, 8: parallélogram-
mnm EBFG, bafis ililius, duplum en: trianguli
CF G bafis hujus,ipcr fcholium propof. 41. lib.
I. a pfa inter fe æqualia crunt.
.Deni ne nia prifma EBFGHI, majus cil py-

ramide 31-91, tOtum parte; EIt autem pyramis

o 4oul;

EBFI, æqualis 8: fimilis pyramidi AEGH , nec -
non pyramidi HIKD , ut perfpicuum cit ex æ-
qualîtate 8: fimilitudine trianguler-nm: Majora
ctunt prifmata EBFGHI , CF GHIK , pyramidiï
bus AEGH, HIKD. A: proînde i113 quidam.
dimidium pyramidis ABCD , excedent , hæ veto
à dimidio ejufdem’ deficient. Quando enim totum
in dans partes inæquales feeatur , major dimi-V
dium ejus fuperat, minor veto à dimidio deficit.
Ornais îgitur pyrnmis triangularem habens bafin,
&c. Quod erat oiteudcndum.

THEOR4.PROPO&4
Si fuerint duæ pyramides ejufdem altitu-

dinis , triangulaires habentes bafes; fit autem
illarum utraque diviià ô: in duas pyramides
æquales inter fe , 8: fimiIes toti; 6: in duo
prifmata æqualia. ; Ac eodem modo divifa

à:

fi: utraque pyramidum , quæ ex fuperiore I
divifione natæ fun: , idque femper fiat; cric
ut unius pyramidis bafis ad alterius pyrami-
dis bafim , ita 8: omnia, quæ in una py-
ramide , prifmaca , ad omnia , quæ in alte-
ra pyramide, prifmata multitudine æqualia.
SInt fupe: bafes triangularcs ABC , EFG , duæ

pyramides ABCD , zEFGH, ejufdem altitudi-
ais,

TA E;
XXXIII,

7
:11
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his ,Kquarum larera bifariam dividantur in putréfia

1’ 7.L’M’N’O’ PÎQ’R’s,T7V’;conneétanrur ne refila: IL, LK, KN, NO, 0M, ’
MN, LM, I; PR, RQ, QT, TV, VS,.ST,v
R3, SP , ira ut pyramis utraque fcéta fit in binas:
pyramides æquales inter fe , 8: fimiles tori, ni.-
mirum in AILM , MNOD; EPRS, STVH; 8c
in bina prifmara æ uaiia IBKLMN, CKLMNO ;,
PFQRST , GQRS V; ut vulr propofirio præcc-
deus: eodcmque modo intelligaurur erre divifæ

i pyramides faé’cæ AILM, MNOD; EPRS, STVI-I,
8: fic deinccps, Dico ira elfe omnin prifmata

, faâa in pyramide ABCD , ad omnia prifmara

l amfixl.

b1 14min.

generara in pyramide EFGH, illis multirudine
æqualia, ut cit bafis ABC, ad bafin EFG. Cum.
enim fit urBC , ad CK, ira FG, ad GQ, eo
quod utra ne linea divifa cil: bifariam, (in: aurem
triangula BC, LKC , fimilia fimilirerque poli--
ta; Item triangula EFG , RQG, ex coron. pro-
par. 4. lib. 6. aErir uoque ut rrianguium
ABC, ad triangulum LKL, ira triangulum EFG,
ad triangulum RQG. Et permutando, ut ABC,
ad EFG, ira LKC , ad RQG, ira cit prifma
CKLMNO, ad priiina GQRSTV, ut inox citen-
demus ,.ar ne idco ira priima IBKLMN, ad
prifma PF RST , cum hæc i11is (in: æqualia:
Et ut unum Ipriima, vidclicet IBKLMN, ad
unum prifma PFQRST , b ira fun: duo prifmara
IBKLMN, CKLMNO, ad duoprifmataPFQRST,
GQRSTV. Igirur erunr quoque, ut bafis ABC,
ad bafin EFG, ira duo pririnara in pyramide
ABCD, ad duo prifmata in pyramide EFGI-I.
Simili argumento oitendemus , ira cire bina prir-
marain pyramidïbus AILM , MNOD, faâis in
pyramide ABCD, ad bina prifmara in pyramidibus
EPRS, STVH , faétis in pyramide EFGH , ut
fun: bafes AIL , MNO , illarum pyramidum ad
bafcs EPR, STV , harum .pyramidum; 8: lic-
deinceps eadem femper faéra diviIione. Sed ut
iliæ bafes ad bas , ira cit LKC , bafis .quæ illis
oeil: æqualis 8: fimiiis, ad bafin RQG , quæ hîÊ

c

JN- .
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eûæqualîs , 8: fimilis , ut. in præcedenti. en des
monflrarum , hoc e11 , ira cit bafis ABC, ad ba-
fin EFG.’ I itur ctunt .quoque, ut bafis ABC,
ad bafin’ EF «, ira prifmara cujuinbet pyramidis
fafiæ in pyramide ABCD, ad prifmata cujuslibet
pyramidis faétæ in pyramide EFGI-I : Ac propre-
rea ctunt quoque, ’ur prifmata pyramidis ABCD,
ad prifmata pyramidis EFGH, ira prifmara ram
pyramidis AILM , ad priimata pyramidis EPRS ,
quam prifmara pyramidis MNOD , ad prifmara
pyramidis STVI-I; 8: ira deinccps. Quai-e eum’
finr , ut duo prîfmara pyramidis ABCl) , ad duo
prifmara pyramidîs EFGH ,I cira omnia prifmara
in pyramidibus ABCD , AILM , MNOD, &c.
fimul ad omnia prifmam in pyramidibus EFGH,
EPRS, STVH, 8re. fimui, fi hæc illis multirui
dine tînt æqualia; Erunr quoque, ut bafis ABC,
ad bafin EFG , ira omnia prifmara in pyramide
ABCD , ad omnia prifmara in pyramide EFGH.
Quocirca fi fucriur duæ pyramides ejufdcm airi-
tudinis, triangularcs habcntes baies , 8:c. Quod
crac demouflrairdum.

LEMMA.
Q40d amen: fit LKC , ad fifi , ira prifma

CKLMNO , ad prifim GQRSTV, ira afiendemm.
Intelltgantur ex verticiévm D , H , ad balai, ABC,
EFG , demzlfæ perpendiculare: , que arum altitudiue:
quais: pjramidum ABCD , EFG’H. ’ Quant-am
zlgitur plana parallela ABC , MNO , dfècam du:
728w, nempe DC , (9* perpendicularem ex D, de-
maflàm propartionaliter, femmr amer» DG, Ibtlfariam
in O; fiscabirur quoque perpendiculari: ex, Dl, ide,-
wifi); béfariam in purifia , mi planton MNO , oc-
currir. Endem ration: perpendicularis ex H, de-
À’rniflà. bifariam [aubina à plana STV. Quart tu»:

tata perpendiculare: ponantur quater , arum 0’ di-
midiç, m7017: prifmatum altitudilm, arquai"; Je

Z a praindq

c nm;

d, l 7m14
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panda flmæa CKLMNO , GQRSYV , mon
bahut altitudine: quam , inter [a mon , a: bajè:
LKC, RQG , fer m, qu ad profil: 34. lié. x 1.

demonflrwimw. ’
9; .THEOR. 5. PROPOS. 5.

Sub eadem altitudinc exiftences pyrami-
des, 8: triangularcs habentes bafes , inter
fe fun: , un haïes.

" 1-13, 51m pyramides ejufdem altitudinîs ABCD,’EFGH ,

XXXIII. quarum bafcs triangula ABC , EFG. Dico
1.3. 1. cire pyramidem ad yramidem , ut et! bafis , ad

1 d bafin. Si enim non ira fit, ponatur ut bafis ABC,
ad bafin EFG , îta pyramis ABCD , ad folidum
X; uod val minus exit, vel majus pyramide
EFGÂ. Si: primo minus , magnitudîne Y. Di-
vidatur p ramis EFGH, in dans pyramides æ-
quales , duo prifmata æqualia, juxta propofi
3. hujus lib. Rurfus eodem modo faâæ pyrami-
des in pyramide EFGH, in binas pyramides æ-
quales , 8: in bina prifmata æqualîa, 8c fic dain-
ceps. Quonîam igitur, fi à pyramide EFGH ,

’ auferatur plus quam dîmîdîum , nempe duo prît-
. 3.41401. mata PFQRST , GQRSTV ; aquæ majora fun:

dimidio pyramidis EFGH: Item à reliquîs pyra-
midîbus EPRS , STVH , plus quam dxmîdium ,
earum fcilicet priImata, 8c fic demceps; relinque-
tut tandem miner magnitude quam Y , exceflùs
pyramidis EFGH , fupra folidum X. pet lemme
propof. 2.. hujus lib. Sit ergo jam refléta mag-
nitudo miner. Cum autem pyramîs EFGH ,
’æqualis ponatur folîdis X, Y; ctunt reliqua prir-
mata in pyramide EFGH, majora folido X. Di-
vidatur pyramis ABCD, in duas pyramides æ-

ualesi, 8c duo prifmata æ ualîa, 8: eodem mode
. gâta: pyramides AILM, NOD, in binas pyra-
mides æquàles , 8: bina prîfmata æqualîa; Atque
hoc toties fiat, quoties id faâum fait in pytanài-

. n C
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de EFGH. :Quoniam îgitur funt omnîa prifma- c 4.8101;
tain pyramide ABCD, ad omnia prifmata nu- I i
mero æquaiîa in pyramideiEFGH, ut bafis ABC,
ad bafin EFG , hoc en, ut pyramis ABCD , ad

’ folidum X : Sun: autem omnia prifmata in p Ia-
- mide ABCD, minora, quam rota pyramîsAB ;
d arum quoque omnia prifmata in pyramide du: . J
EFGH, minora uam folidum X. Ofienfa veto W’
funt & maiora. dauod cit abfurdum. Non ergo

.minus cit olidum X, pyramide EFGH.
Sir dcinde folidum X , pyramide EFGH, ma-

-jus. Quonîam igitur ponitur pyramis ABCD,
ad foiidum X , ut bafis ABC , ad bafin EFG :
Erit convertendo foiidum X , ad pyramidem
ABCD, ut bafis EFG, ad bafin ABC. Ponatur; a l 1

’ ut folidum X , ad yramidem ABCD , ita pyra-
mis EFGH , ad olidum Y. Et nia folidum
X , majus ponitur pyramide EFG , cerit 8c "gym;
pyramis ABCD, major folido Y. Quare erit, v
un bafis EFG , ad bniiu ABC, ita pyramis EFGH, i
ad folidum Y, quod minus en pyramide ABCD.
Quod cil ablhrdum. Oitcnfum enim et]: jam,
non poire elfe, ut cil, bafis ad bafin, ira pyrami-
dem ad folidum pyramide minus. Non ergo
majus en folîdum X, pyramide EFGH, fed ne-

uc minus , et! oftcnfum. Igitur æqualc en.
&uare cum ponatur ut bafis ABC, ad bafin
EFG , ira pyramîs ABCD , ad folidum X; fût faim);
autem yramis ABCD, ad folidum X , ut ad v
pyrami em EFGH folido X, æqualem : Erit
quoque ut bafis AËC , ad bafin El-G , ita pyra-
mis ABCD , ad pà’ramîdem EFGH. Sub eadem
ergo altitudine exi entes pyramides , &c. Quod
ara: oflendendum.

COROLLARIUM.
Hic: fit, pyramides ejufdem altitudînis. fopel undçm;

ce] flaquait; Mes triangularel confirma! , elfe inter [a
squales; propterec quod andain proportionem bubon:
cum bafibua , qui: zqualea ponuntur , le] une un: a:

Z 3 THEOR.
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Qîè

1’48. S

XXXIII.
fig. 8.

ITHEIOR. 6. PROPOS. 5.
Sub eadem alcitudine exif’cmrcs pyrami-

des , & polygonas habcnres baies , inter fe
fum: , ut bafes.

a Int pyramides ABCDEF, GHIKLM, quarum
bafes- polygonæ ABCDE , GHIKL, larera

multitudine æqualia habcntcs. Dico elfe pyrami-
.dein ad pyramidcm, ut en bafis ad bafiu. Refo-
’luris enim bafibus in triangula numero æqualia;

a y. dal.

a 5M.

i: f. dual.

erir quælibet pyramîs in roridem pyramides trian-
gulares divifa. aQuîa Vero cit , ur bafis ABC,
ad bafin ACD , ira pyramis ABCF , ad pyrami-
dem ACDF ; erit componendo ut bafis ABCD,
ad bafin ACD, ira pyramîs ABCDF , ad pyra-
midcm ACDF r bSed rurfus cit ut bafis ACD ,
ad bafiu ADE , ira pyramis ACDF , ad pyrami-
dem ADEF. Igirur ex æquo ut bafis ABCD,
ad bafin ADE, ira pyramis ABCDF, ad pyra-
midem v ADEF. Componendo ergo erir ut bxfis
ABCDE, ad bafin ADE, ira pyramîs ABCDEF,
ad pyramidem ADEF. Simili argumexfiro crît ur
bafis GHIKL , ad bafim GKL , ira pyramis
GHIKLM , ad pyramîdcm GKLM ; 8c conver-
tendo ut bafis GKL , ad bafin GHIKL, ira py-
ramis GKLM, ad pyramidem GHIKLM. (Rur-
fus quonîam efi, ur bafis ADE, ad bafin GKL,
ira pyramis ADEF, ad pyramidem GKLM ; E-
runt uatuor bafes ABCDE . ADE, GKL,
GH’I L, in eifdem proportionibus cum uatuor
pyramidibus ABCDEF , ADEF , G LM ,
GHIKLM, ut manifcfium efl: ex demonfirarione.
Quare ex æquo, erir ut bafiaABCDE, ad batin
GHIKL , ira pyramis ABCDEF , ad pyramidem

Ï GHIKLM : Ac propterea , fub eademalritudiner

. ,firandunn
exîflenrcs pyramides , .&c. Quod crat v damon-

ï. « SCH01

i

V... l---
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Quamvir hujm propqlitimir demonflmtîo de illis

dunmxat pvramidibm ejujdem altitudinir figurai ,-
i finmdum interpreter, quarum (nafé: polygame latent J

13.16021: multitudine æqmgim . farde tangara idem: en)»;
demonflralaimu: de? Âyramidibm’ ejufdem» altitudini:

jam-14m unira bnfir plan-z comme: lutera quam 641i:
alteriur. Si»; enim dam pyramiderejujdem aItitudini:

a...

ABCDEF, (mur. gagman-n; bafir fi; polygone, . tu; a
I nempé pentagnma, huju: Tara triangularir. Dico e e XXXIII,
Pyramidem4 ad pyrumidem , ut ejf. bafiJ du I. 92
Refuluto enim pentagom in trianguld, tri: E9, pyra-
Imir in pyramider murmura agada: divifiz. d Quanta»: à ridai
un) efl , ut bafi: ABC , prima gamins,- ad bafin -
0H1, [ramdam quantimzem , in pyrami: ABCF,
tertia quantita: ad pyramidem GHIK , quarta;
quantitatcm g 69’ eodem maria , a: bali; ACD, quinte
guarana, ad bæzfin GHI, [mordant qnantitatem, in
pyramir ÂCDF , flotta ,quantitar , ad pyramidait
GHIK , quarta»: quanmatem : e Erin un; bali: 914.2135111:
ABCD , prima quumita: cum quina: , M bali» ’ d
CH], firunddm quantitatem , in; pyramir .ABCDF,
tertid quantitar mm fixta, ad pyramide»; GHIK
quarta»: quantitatem. Kurfur quia efl , a: hm);
ABCD , prima quantitar, ad bafin GHI, jèamdam
quantitatem, in: pyramir ABCDF, tanin «granitai,
ad pyramide»: GHIK , partant quantitagem , ut
mado efl ajimfum: f8 ut bafir ÂDE, quinte qxwt- f 524114011,
fila: ad bajîn GHI , [ramdam quantitarm,. in py- - ’
rami: ADEF, fixa: qzantita: ad pyramident GHIK,
quartant quantitatem ; gErit m’a»: baji: ABCDE. 314:9!an-
prima 9mm: cum gnian , ad bafin CH! ,fiaun-
dam quantitattm , in pyrami: .ABCDEF , tertio
quantita: mm [un , ad pyragnideng,GHIK , quar-
rant quantitaum. Quod efi propafimm.” Eodem mo-
de fempcr procedendum eji , fi pima funin triangu-
Ia in èafi polygone. r ’ - l i
v,.T;H E on. .7. PIR or? o s. 7. .2

Came prifma rrianigularem habens-’bafim 5

4. divi-

’0 cY"»- .-

Amrv- -A--::w k " 2 a"
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dividirur in ces pyramides æquales inter fe,
triangulaires bafes habenres.

un. SI: prifina ABCDEF , cujus duo rriangula op-
xxxm
f8. h.

i343

pofira, zqualia, ac Emilia ABF, DCE,. Dico
I ipfurn prifma frutti in trcs pyramides rriangulares
inter fc æquales. Ducanrur enim in tribus paral-
lelogrammns rres diametrî, nempc AC, in ABCD;
CF , in BCEF , FD , in ADEF. a Quoniam

hadal, igirur rriangula ABC, ADC, æ. ualia funr; bell-
ue ut bafis ABC , ad bafin A C , ira pyramis

F , ad pyramidem ADCF, cum ha: pyrami-
des candeur habeant altitudinem , nempe perpen-
dicularem ex F , verrîce ad planum ABCD, de-
mifi’am; Erunr 8c pyramides ABCF , ADCF ,
inter fe æquales. Eadem mien: æquales ctunt
pyramides ADF C , EFDC, fuper æquales bafes
ADF, EFD, confiîrutæ, 8: fub eadem altitudine,
trempe ndiculari à verrice C , ad planum
ADEF , emiii’a. Efi aurem pyramis ADCF ,
eadem pyramidi ADFC, cum illa contincarur
Ïamor planis , nempe bafi ADC , 8c triangulis

DF , AÇF , DCF ; hæc vero eifdem quatuor
planis , nimirum bafi ADF , 8c rrîangulis ADC,
ACF , DCF. Igirur rres pyramides ABCF ,
ADCF , EFDC, feu CDEF , ( uæ eadern cit
pyramidi EFDC , cum ram E DC , quam
CDEF , continearur planis CDE , EFD , DCF,
FCE,) rotum prifma componenres, ut perfpicu-
nm cit , æquales fun: inter fa; Ac proprerea
prifma ABCDEF; in tres pyramides æquales cil
divifum. Quo circa omne prifma triangularem
habens bafin, 8re. Quod erar demonitrandum.

colaonnanru M.
Bine colligirur , quamlîbet pyramident elfe (miam

pattern prifrnaris . quor] candem cum in: tuber 8: h-
firn , a: altitudinem : sin priflm quodlibet triplan Je
"midis , qu: tandem cum ipr baba: a: Enfin . a: si:

gimdinem, i . . l
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si: enim prîmum pyramis ABFC; trianguler-cm habens TAS;

bafin ABF s 8c pnïma ABCDEF , fub eadem altitudine XXXIP;
eandem habens bafin .rriangularem ABF. Diico "rami. fig. a: ,
dem elfe tertiam pattern prifmltis. Nain fi ducatur hâta
DF . erit prifma divifum in ne: pyramides æquales
ABCF , ADCF , CDEF , e ut demonûramm en; Ac c1.M
propteren pyramis ABCF , hoc et! . pyrnmis ABFC.
(cum bæc illi. fit æqualis . immo cadem , quad eifdem 1
planis comprehendatur ABF , FCA , ABC, 031?.) terri: g
pas cri! prifmatîs ABCDEF. Cam izitur pyramis ABFC. i
æquaiis fit cuicunque alteri pyramivii fub tandem altitudi-
ne . à: fuper eandern bafin ABF , conflitutæ. me corail.
propofi 5-. bujus lib. mmifeflum efl: . quàmlibet pyra-
mideïn cire tertiam pattern prifmatis. quad enndem cum
illa habet bafin trinngnlarem a: altitudinem; ac propterea
prifma è contrarie ech pyramidis triplnm. l

Sir deinde pyramis ABCDE, cujus bafis neôtilineum 743.
quodcunque ABCD , quotlibet laterum ; a: prilma mai
ABCDEFGH , Tub tandem altitudine eandem habens ba- fil. 3.”

t fin): Dico rurfus pyramidem erre primatie partem ter. i
tian. Refait": enim bafi ABCD , a: plana oppofito
EFGH, in triangule numero æquaiia ADB, 3C1). EHF. u
FGH , erit priima in toridcm prifrîriata baies habenti:
tmngulares divifum. mais ergo "en. AH, EH. DF,
CF , exit , ut demonflratum en, piramis ADN-1, tarti:
pars prifmntis ABFEHD. Item pyramis BCDF , terri:
pas primatie CDHGFB. ou": erit ut pyramis ADBH.
ad prifma ABFEHD . in pyramis BCDF , ad prifma
CDHGFB ; dAc propterea ut una pyramis ad (hum prit- 3304M;
me ; in omner pynmides ad ornais prifmatu . hoc en, .
ad prifma ABCDEFGH.’ Igiturpynmides ADBH, BCDF.
fimul ’tertiam pattern tanguaient prifmatis ABCDEFGH.
Sunr amen pyramides ADBH, BCDF, æquale: p ,iramidî

-ABCDE; proprerea quod pyramides ADBH , ADBE ,
luger tandem ladin . k (taper cadern altitudine , ni-
mirum inter plana panllela , fiant alunies . et
coron. pro . f. bain! lib. Eadernque ration: zquales
(un: pyramides BCDF , BCDE , friper candeur Infini ,
8: fuper eadem eltitudine. (&apropter cum pyramide.
AUBE, BCDE , componnnt toc-m pyramident ABCDE.
cric 8c pyramis ABCDE, terri: par: primatie ABCDEFGH.
Cam igitur pyrami: ABCDE . æquaiis fit cuicunque alte-
ri pyramidi (il!) «idem aïtitudine 8e fuper eandem bafim
APCD. confiture, pet corail, propofi f. huju: lib. pue,
gueulant gît . quarpiibet pyramide!!! çgç «miam partem

’ ’ x Z t frime;
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nm , eande tuque altitudinem.
Œod fi bail: pyramidir . ac prifmatis plut-n habeas

bien , entlem mode ofienJetur. pyramidem effe prifma-
ris pariera tcrtum. Nm: divifis polygonis in triangula,
flânai «il: prifma in totidem prifmata bafes habentia
triangulaires. Unde fingulæ pyramide: triangulares horum
priimatum erunt «me partes fingulorum prifmzrum.
Cum igitur omnes in: pyramides æquales fint pyramidi
Infim halmnti poiygooum prifimtis propofiti , conflit
propofitum.

s’c110LLIUM.
Sub and"): altitudim extfientia pnfmata, qua-f;

minque babeant Imfiu , inter fi: film , ut bafè .

ï -’ Quamui: enim [me demonflramm fit i» lib. t x. de
’ ’ ï prifmati: , quorum dm plana oppofita, pardlela, (3’

,cqualia , fun: triangula , lin: arum barn fin p4-
rallelogrummz . martin: «un 15net refit : un ne:
de parallelepipedi: , que mimine prifmatum tontinai
diximur: Nana tanna id ipfum demonflmbimln 101i-
verfe (A: omnibu: prij’matir , quorum duo plana ad-
verjà, five bajèr, faut polygona, glanai: plus late-
re, [en anguli in nain: ba]? reperiatur , quam in
in]? alteriiu. Six: (gitan- dater ri mata ejufdem al-

-*-"’M& emmi: ABCDEFGHIK, L, magies , quorum
XXXIK 1mn fin; figuræ multi-latent, Dia; a; elf bafi:
53’ 4’ ’d CITE, ad bali»: LMNÜ , ïtà,.wfi prifma al

prifmm. Si enim ex omnibus ergatif: utriufque bafi:
ad 14mm: punéIum ruperimi: glui, quad bdfi oppo-
intur , lime raïa damnan- , "enfargent du: pyra-
mide: fui: cade: nltîtudiàe un primai: [rabanter
enfilent bafu; de profitai: panatella grafigna Im-
jru propof- quclibet pyramir. un» par: en) fui
prifinatir. an 06 rem cri: , il) mentir 1429.
timide)», in prifnu ad préfixa: Sari rami: ad py-
Juidcm efl, a: fifi: ad lmfin, in «fie en; a]! propajî
6. ejufqae- fibolia. Igitnr cri; quoque a: bali: ad
W, in prifnça ad prifma. 21:94 e]! propqfiIm- ,

THEng

a l’oîùn’

primatie, quad candern cum i111 baba Infini multilate-

à»...

I

.h -««---hu ----. ...---

M
L----
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Simîlcs pyramides , quæ triangulares hua-1"»:

bent bafes , in triplicata fun: homologorutn

laterum ratione. IInt pyramides fimiles triangulares ABCD, T454
EFGH, ira ut haïes ABC , EFG, fin: -fim’î- JHan”:

les , 8: reliqua triangula unius fimîlîa reliquis 5° i-
triangulis alterius. Dico proportionem pyrami-
dum cire triplicatam proportionîs , am habcut
latcra homologa, ncmpe BC, FG. xtendamur
enim plana triangulorum ABC, CBD, DAB ,
perficîantùrqùe parallelogramma Bl , BK ,nBL.
Deinde. ducantur ’LM , 1M , rcâis AI , AI),
parallelàe convcnîemcs in M , conneé’taturque re-
&a KM.’ ’Erit îgitur completum parallelepipedum .
BM, ejufdem cum pyramide altitudînis ; cum i
plana folidi BM , fin: parant-la, ut facile colligi-
tur ex propof. 1;. lib. 11. Rurfusi eodem mode
perficiatur parallelepipedum FQ. Quoniam igîtur t «
0b fimilîtudînem pyramîdum, anguli plani ABC, "
EFG ,* fun: æquales , clique ut AB, ad BC, ira
EF , athG-; ctunt parallelogrammn BI , FM,
fimîlia. Eodem modo cum au uli ABD, EFH,
fint æquales, fifque ut AB,,a BD, ira EF, ad
FH; Item angull DBCÙ,’HFG ,- æquales; 8c ut
DE, ad BC " un HF , ad FG: ’erunt 8c parafie-
ilogramma Bi; BK,’ paràllelo rammis FP, FG,
fimilia. 486d mm tria BI , B ,, 8L; parallcle- a quand,

.pivedi BM , reliquis tribuè. o’pnolîfisiDM, , AM,
CM , quam tria FN , F0", F? , parallelcpipc’di
FQ , reiiquis oppofitîs tribus HQ , EQ , GQ,
.6funt æqualia , & limilia. . leitur l’ex plana; çig- 5:4;va
’cumfcribèntia ufolidum BM, Emilia fun: fex,p]n-- K . t.
-nis [olidumrFQ, ambientibus; Ac promena ex
defin..9; lib, n. fimilia ium yatalêlelepipeda BM, a
F Q. (miam Mo (1551659 reêïïs LI, .PN, "un. caquant;
"mata D ClLA, HFGN’PE," hâbëht candeur ptô-
portionem quum pardllel’èb’ifieda BM, iFQ * eô- .. ,. .

, . ,GHbëèêfi-u... n . .défi)l I

u 4.45..

me- mw-v-h-h-n-WA n
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MIM- dem, quam prîfmata diâa , earum tripla; dhabe-

bunt quoque pyramides candem proportionem ,
(33,01. quam parallelepipeda, eCum igitur proportio pa-

rallelepipedi BM , ad parallelepipedum FQ , fit
triplicata proportionis homologorum laterum BC ,
FG; cri: quo ne proportio pyramidis ABCD, ad

lpyramidem E GH, proportionis BC, ad FG ,
triplicata. Similes itaque pyramides, quœ trian-

a . ,fiulares habent baies ,. &c. Quod erat daman.
.randum.

COROLLARIUM.
. Ex hoc quoque cl! manifellum , Emiles pyramides ,
,quarum baie: plura laiera, quam tria , continent , habe-
re proportionem homologorum latex-nm triplicatam.

Sinr pyramides fimiles , quarum bafeslreâilinea Emilia
TIF-,pluriutn Iatcrum ABCDE, GHIKL. Dico proportionem

XXXIK; yramidum :ch triplicatam proportionis , quam habent
fg. 6. ra homologa AB , GH. Nana fi ex angulis E . L .

ducantur ad anguloa oppofitoa refit: EB . EC, LH. LI,
E 39Jlfi- fdivifæ ctunt bafes fimiles in triangula humera æqualia .

:5: Emilia 3 nimirum triangula ABE , EBC , CDE, 6mi-
lia erunt triangulis GEL . [HI , 1K]... Ogoniam ergo
-ob pyramidant fimilitudinem . triangula AEF , GLM.
fimilia (un: , a: angulus FEA , angulo MLG, zqualis;
erit ut FE . ad RA , in ML. ad LG: Ut autem EA,
Id E5 , ita LG, ad LB, proptet fimilitudinem triangu-

.lorum AEB . GLH. Igitur ex æquo cri! , ut FE, ad
33. ira ML. ad Ll-I. Rurfus qui: eu ut E8, ad BA ,
in LB, ad HG , 0b triangula’ fimilia ABE , GEL; En
Il: BA , ad BF s ita HG, ad HM. cum 0b pyramiddm
fimilitudinem Emilia fint triangula ABF ,i GHM s Erit
uoque a æquo , ut E8 , ad EF, in LEI, ad 8M:

1c propterea cum fit , ut FE . ad "58-, in ML . ad
f LB 5 a: ut EBÉ ad BF . ita La, addlrllylMI.î critâtiam

.æhu uo,utF ,adFB,ita I... .g une: r Î niqngula , arque adeo a: firnilia flint triangula FEB.
M H. Sun: amena de triangule FEA 1. ,FABV . ARE i

’I triangulia MLG , M65. GHL . fimilia. -Igitur pyrami-
der ABEF , GHLM . et defin. 9. lib; rr. fimiles finit.
nazies: ration: fimilea ctunt pyramides EBCF , LHIM a

l9:M.ltem ’CDEF . IKLM. b uapropœr . ut demeurai-situa).
A. ’prnmidcs 4353 a E E a CDEF a a! intimider

m I 6M;

V

Mur-fig wx
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GHLM, 1111M; IKLM’. fingulæ’qd fingulu . triplicata!!!
proportionéni habehunt Merlan homologotum A5 , 30.,
CD , ad OH, HI. 1K, Engulorum ad fin ula. Cam
igitur AB,-3C .,ÇD , ad 6H. H1, 1K, ha t Imam
a: gandem yproportikovnem . 0b fimiütudinem Indium:
ABCDE, GHIIÇL; habebunt quoque pyramides ABEF .1
EBCF , CDEF. ad pyramides GHLM. LHlM, IKLM.
unam candemque prbportionem , triplicatam 1èmes: illi- .
us; :Arqùé idcitco crit ut nm pyramis ABEF, ad Imam n taquin;

d pyramidem GHLM , dits omnes pyramida, nempe pyra-
mis ABCDEF , ad omnes pyramides , nimirum ad pyraë
midem GHIKLM. man) oh rem , hmm pynmis k85dul;
ABEF . ad pyramidaux GHLM ., baba: triplicatam pro;
portionem’ .homologorum [amura AB., 6H 5 hzbebxt .
quoque pymmis ABCDEF . ad pyramndem GHIKLM,
triphcatam proportionem eorundem menin: thOIOSO:
mm AB , GH. ngd en: propofitum.

THEOR.; PROPOS. 9. vii.
* Æqualimn pyramidum, 6c triangulares ba-
fes habentium , rcciprocantur bafes & alti-
tudines. .Et quarum pyramidum trian ares
bafes habencium reciprocancur halés alti-
tudines , illæ fun: æquales.

SInt æ uales pyramides triangulares ABCD, 1-4...
EFG . Dico earum bafes ABC , EFG 8c xxxzr, d

altitudines cire recîprocas, hoc efi, elfe ut AÎBC fg. 1. d
ad EFG , îta altitudinem ’ramîdis EFGH, ad -
altitudînem pyramidis AB . Si enim perficïan-
tut, ut in præcedenti propofitîone diâum cit, pa-
rallelepîpeda BM, FQ , earundem altitudînum
cum pyramidibus, conneé’camur ne méta: LI,
PN; ctunt prifmata DBCILA, H GNPE , cum
fiat tripla pyramîdum, qua æquales ponunmr,
inter fe æqualîa; Ac proînde parallelepipeda BM,
F Q, cum fin: prifmatum dupla, æqualia quoque
ctunt. a Quare bafes eorum 8c altitudines reci- agui:
’procabuntur , ,hoc efl, exit ut bafis BI, ad bafin d
’FN , ita altitudo folîdi-FQ, ad altitudinem folïdî
ÎBM: 5U: autan bafis BI, ad bafim FN, ira. en hmm;

. man-a
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triangulum ABC, achtriangulumiEFGu Igitur
ont quoque; uribafis ABC, advbafin EFG , ita
almado pyramidis EFGH , ad .altitudînem pyra-
midis ABCD,4a1m altitudines pyramidilm eædem
fint, quêta parallelefipcdorum; Ac propterea bafes
8: altitudincs pyramidum æqualium reciprocantur.
l Sint jam bures & altitudines reciprocæ. Dico

pyramides clic æquales. Confiruétai enim figura,
affinant. ut prius; :çum in ut ABC, ad EFG,. ira paral-

lclogrammum Bi , ad parallelogrammum FN ;
,, a ; a timque cædcm Ealtitudines parallcliepipedorum, 8c

pyramidumghemnt quoque bafcs parallclepipedo-
aunai. mm, 8c altitudinesi eorundcm reciprocæ; n’Ac

promues; inter le "æqualia ctunt pataude ipeda
5M , FQ. Quareôzpri-lmataDBClLA, HFGÊQPE ,
corum dimidïa , æqualia ctunt : Atque propterea
pyramides quoque , prifmatum tertiæ partes , æ-
qualcs ctunt. Æqualium igitur pyramidùm, 8:
lriangularcs haïes habcmîum , &c. Quod crac

demonflrandum. . v .
via. THEOR. le. PROPOS. IO.

Omnis conus tertia pars eft cylindri can-
dem cum iplb bafin habcntis , 8l altitudl-
I - a ppm,æqualem.

un"; ,HAbeant conus 8: cylindrus bafin candcm Cil:-
xxxzr, . culum ABCD, 8c altitudinem saindem. Di-
fig, s, .co conum cylindri c111: tertîam partem- Si enim

Leonus mon credatur elfe tuttis. pars cylindrî, mon
prit cylindrus couî triplas, lcd vel major, vel
,mino; triple coni. Sir primum major. quam tri-
,plus ,coni, magnitudine E , iça..ut çylindrus fit
,æqualis triple coni 8: magnitudimE , fimul. In-
gfcxibatur in circula qlïladratum ABCD , 8: cirez
.punde,m, quadratum iGHI; intèlliganturque fii-
,per, hæc quadrata [ubraltipudine 9011118: cylindn,
media duo parallelçpipeda. ngniam; igitur ua-

’ Ammm. dimîdîum. en .quadmtî: FG, l)

, i ut .
v- il? *" r;
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ut ad propof; 9.?fib.’4l ofiendimusv; demque- ut
halls ad :bafiu ï, lit?! parallelepipddumbud pal-andé-
pipedum cjufdemaltinudiui-s 5 ’.Erît 8c. parallelepi-
pedum ba’fis::ABCD,, dlmldxum pnrallelepîpcdî
bafis FGHI’; Anapxzoinde parallelepipedum bafis
ABCD , majus dit, l 1mm dlmldllvl-m cylindri,
cujus bafis, cinculus A D. Scceutur bifariatn
perlpherlæ AB, 13C, GD, DA,; in punais K,
L ,’ M , N, adjungamutque méta: KA5’KB, LB,
LC MG , MD, ND, NA: Ducatur uoque
par k, rediaOP ,2:mngcns circulum in , qua:
parallela. erit ipfi AB , rut 1adtpropofi a7. lib. 3.
attendimus , loccuçracque nais DA-,lCB, produ-
âis in P, 8c O p8: fuper AKB, ABOP, intelli-
gantur prifmataglfubsaltitudinerconi v8: cylindrî.
àQuia ergo triangulum AKB , dimidium cit pa-
rallelogrammi VABOP; mit aquoqueï prifma bafis
AKB, dimi’diumpæifmatis, [au parallelepipedibafis
ABOP: cum fitprifma, ad prifma utbafisad bafim,
quemadmodum, ad propol: 7.1hujus lib. demon.
firavimus; Ac promena prifma bafis AKB , ma-
jus tarît, quam di-midium: fegmenti cylindri, CLUBS
bafis figura contenta linea refila-A3 , 8c perîphcb
ria AKB. Endem ratione ctunt prifmata, uo-
rum ,bal’cs reliquairiaugula BLC, CMD, D A,
& altitude cndcm, quæ coni 8C cylindri , majo.
ra, quam dimidia fcgmemorum cylindri, quorum
haïes circuli fcgmcma. Omnia’igîrur hæc prif-
mata fimul majora (unt , quam dimidia omnium
fcgmcntorum cylindri fimul. Quodlî rurfus pe-
riphcriæ AK, K13, &c. facentur bifariam, 8c ad-
jungantur même linea; , conflitucntur eodem mo-
do prifmnta ejufdcm altitudinis cum cono ,’ 8c
cylindro , quæ majora ctunt limul , quam dimi-
dia omnium fcgmeutorum cylindri fimul, quo-

ïrum burgs circuli fcgmcma A, 8c fic deinceps.
Quonîam veto fi à cylindroycujus halls circula-s
ABCD , auferacur plus uam dimidium , nempe
parallclepipedum balis A ÇD’; 436 à réliquis lèg-
mentîs plus quampdimidiumqwnîmirum ptîfmata
bafium AKB’, BEC, &ç..;ati1uc;in hune inodum

. femper

méat.

b 4.x.prbul
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tempe: fiat -detra&io; relinquitur tandem minor
magnitude, quam E, encans cylindri fu ra tri-
plum coni, pet lçmma propof. a. hujus lib. Sint
jam fegmentn cyhndri reliâa bafium AK , KB ,
15L , &c. (quæ quidam bafes funt circuli fegmenta, )
fimul fumpra, minora quam E. Cum igitur cy-
lindrus æqualis ouatur triple coni 8c magnitu-
dini E, fimul; SI ex cylindra auferamur [egmen-
(a diâa, 8: ex tripla coni una cum ma nimdine
E , ipfa magnitudo E , quæ major cit iâis cy-
lindri fcgmcntis , cri: reliquum prifma bafis mul- v
tangulæ AKBLCMDN , candeur habens altitudi-
Jiem cum cono , 8c cylindra , majus quam reli- l
quum rriplum coni; ideoque conusminor crit, l
quam renia pars prifmatis. Quai-e cum diâi

. i prifmatis fit renia pars pyramir, cujus eadem l
cum ipfo bafis 8c altitudo, ex coron. propof. 7.
,hujus lib. Erit conus mina: diâa pyramide, to-
ntum parte. Quod cl! abfurdum. Non igitur ma-
jor cil cylindrus tripla coni.

Sir deindc cylindras miner triple coni, ac pro-
inde conus major quam renia pars cylindri. Sil:
ergo conus major quam tertia pars cylindri, mag.
nirudine E; ira ut conus æqualis fit terris: parti i
cylindri, 8: magnitudini E, fimul. Infcribatur l
rurrirs in circula quadratum ABCD , 8: cire:
eundem , quadratum FGHI’ ; intelliganturque fu-
par hæc quadrata, pyramides fub altitudine coni
,8: cylindri. Quoniam igitur quadrarum ABCD ,
dimidium cl! quadrari FGHI , ut ad propor. 9.

daim; lib. 4. demonltravimus, dolique ut bafis ad bafin,
ira pyramis ad pyramidait: ejufdem altitudinis;
Erir quoque pyramis fupcr ABCD, dimidium
pyramidis fuper bafin FGHl; ac proinde pyramis
Iuper bafin ABCD, major erit dimidio coni,
cu’us bafis circulus ABCD. Secenrur peripheriz

, BC, CD, DA,*bifariam in K, L, M,
N, adjunganturquc reâæ AK. , KB, L, LC, l
CM, MD, DN, NA. Ducatur quoque pet K, T
reâa OP tangens circulum in K, quæ patafiola l
cri: ipfi ÂB, ut ad propor. 2.7. lib. 3. demon- I

atavimusl,
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havimus, occurrarque mais DA, (23, produâis
in P, 8: 0, 8: friper AKB, A802, intelllganrur
pyramides fub altitudine coui 8K cylindri. I eQuia
ergo triangulum AKB , dimidium en parallac-
grammi ABOP , cri: quo ue pyramls imper balîn
AKB , dimidium pyramidis fuper bafin ABOP,
fcum pyramides habezmt proportionem emdem
quam bafes ; ac proinde pyrun’ris Inper bafin
AKB , major cri: dimidio legnnenri com, cujus
halls figura contenta linea méta AB, 8! periphe-
ria AKB. Eadem rationne ctunt pyramides, ua-
rum baies reliqua triangula BLC , CMD , D A,
8: altitudo eadcm cum couo 8: cylindro , majo-
les, quam dimidia fegmentorum coni, quorum
bafes circuli fcgmcnra. Omnes igitur hæ pyra-
mides fimul majores (un! , quam dimidia omni-
um fegmcntorum coni limul. Quod il tartir:
eripheriæAK, K3, BL, LC, CM, MD, DN,
A , lecenxur bifariam , 8c adjungantur reâæ li-

neæ in eodem, circulo , conflituenrur eodem mo-
do pyramides" ejufdem altitudinis cum cono 8c
cylindra, quæ majores ctunt fimul, quam dimi-
dia omnium fegmenrorum coni fimul, quorum
bafes circuli Icgmcnta; 8: f: deinceps. Quoni-
am veto fi à cono, cujus bafis circulus ABCD,
aufcrarur plus uam dimidium, nempe pyramis
fupcr bafin AB D , quam majorem elfe attendi-
mus , quam dimidium coni , cujus bafis en cit-j
culus ABCD; 8c à reliquis fegmentis plus uam
dimidium , nimirum pyramides bafium A ,
BLC , CMD , DNA; arque in hune modum
fcmper fiat dctraâio; relinquitur tandem minot
magnitudo, quam E, excelrus coni fupra tertiam
pattern cylindri: pet lamina propof. a. hujus lib.
Sun: jam fcgmcnta coni reluira bafium AK, KB,
BL, LG, CM, MD, DN, NA, (quæ quidcm
bafes Inn: circuli fegmenta,) fimul fumpta mî-
nora, quam E. Curn igirur canut æqualis po-
natur tertiæ parti cylindri, & magnitudini E,
fimul; li ex cono derrahantur firgmenta prædiéh,
0; et terris parte cylindri un: cum magnitudine

A a E,

x

"and

Maud.
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E, ipfa magnitudo E, quæ major en matis
coni fegmenris ; erit reliqua pyramîs, cujus bafis
polygonum AKBLCMDN, candem habens al-
titudinem cum couo 8c cylindre, major quam
renia pars cylindri reliqua; ac proinde triplum

,diâæ pyramidis majus crit cylindre. Quocirca ,

«à

1-4 a.
xxxm
fit. 9-

: 1. quint.

cum prifma candcm habens bafim cum (héla py-
ramide, candemque altitudinem cum cono a:
cylindra , rriplum fit ipfius pyramidis , ut fupta
in coroll. propofl 7. hujus lib. à nobis cit de-
monfiratum , en: hujufccmodi prifma majus cy-
lindra , pars toto. Quod cit ablurdum. Non
ergo cylindrus minot ell triple coni: Sed neque
major triple cit ollenfus. Igitur æqualis en: tri-
plo coni , proprereaque conus tertia pars cit cy-
lindri. Omnis igizur conus renia pars et! cylin-
dri , candem cum ipfo balim habentis, 6c altitu-
dinem æqualem. Quod crac demonflrandum.

THEOR. 11. PROPOS. 1:.
Sub cadem altitudine exifientes coni 6:

cylmdri, inter le flint, ut baies.

51m fub eadem altitudinc coni 8c cylindri, uo-
rum baies circuli ABCD , EFGH, altitudines

lem æquales 1K, LM. Dico ut cit bafis ad
bulim , ita cire conum ad conum , 8c cylindrum
ad cylindrum. Si enim hoc non credatur, fit ut
bali; ABCD , ad bafim EFGH , ira conus
ABGDK , ad aliquam magnitudinem, nempe ad
N, quæ vel major crit, val minor cono EFGHM.
Si enim effet æ ualis , ahaberet conus ABCDK,
ad conum EF HM, 8c ad N, proportionem
eaudem; ac proptcrea eflet conus ad conum , ut
bafis ad bafin: quod non coucedirur. Sir ergo

.primum N, minor quam conus EFGHM, mag-
,nirudinr O , ira ut conus EFGHM , æqualis lit
magnitudinibus N , a: O , limul. Infcribarur in
circule EFGH , quadrarum EFGH, dividantur-

. a que
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.; au erîpherîæ EF , FG , GH , HE,..bifatrîam in
u (à, R, S, 8c adjunganrur reâæÆPE, PF,-

.1 FÔ, 8re. Quonîam igitur fi ex coho.EFGHM,
Ç deuahatur pyramis fupcr bafin EFGH , ejufdem-

altitudinîs , 8c à reliquis fcgmemis aufcrantur py-
ramides ejufdem altitudinis bafium EPF, F QG,
&c. arque in hune modum femper fiat aunaie,
femper plus dimidio fubtrahitur, ut in .poficriore
parte præcedentis propofiüonis ofienfum cit; re-
linqueru’r tandem miner magnitudo, quam O, ’
cxceffus coni EFGHM . fuper N, pet lemma
propof. z. hujus lib. Sint ergo jam fegmenta
coni refléta bafium EP , PF , ’FQ, &c. (qua
quidem bures fun: circuli fegmenta) fimul fump- v 1
tu, minora quam O. Cum igitur conusEFGHM, 1
ponatur æqualis magnitudinîbus N, 8c O, fimul; 4
fi ex eono detrahantur mais. com fegmenta, 8c

t ex N, 8c O, ipfa magnitudo O, qua: prædiâi -,
j coni fegmcntîs major dt, erît rclîâua pyramîs, *

cujus bafis polygonum EPFQGR S, I ejufdem
altitudinis cum cono , major quam b3 , reliqua
magnitude. I nf;ribatur in circule ABCD , po-.
lygonum ATBVCXDY , fimîle polygone
EPFQGRHS , ut in propof. 2.. hujus lib. docui-
mus , ducamurque circulorum diametri BD,

PH. Quoniam igitur Fer coron. pro 012 2.. hu-
Jus lib. en ut cil-calus ABCD, a circulum
EFGH, in polygonum ATBVCXDY , ad p01 -
gonum EPFQGRHS: Ut autem circulusABClg,
ad circulum EFGH, ira punîtur conus ABCDK,
ad magnitudinem N. c8: ut polygonum, ad po- c au;
lygonum, ita dt pyramis ad pyramidem ejufdem
altitudinîs cum conis; Erit quOÊue ut pyramîs

.I, ATBVCXDYK , ad pyramider!) PFQGRHSM,
I), Il! conw ABCDK , ad N. Cum îgitur yramîs

ATBVCXDYK , miner lit cono ABCD , pars
toto, dcri: 8c pyramîs EPFQGRHSM , miner chum;
quam N: Oflenfa autem fuit 8: major. Quod
un ab’furdumu Non igitur minot. en: magnitude

N, cono EFGHM. -’. -. ’ Sir fecundo N, maior cono EFGHM. cum

Aaz I aigitu;l

4m 5 TÛ-fifl*’.-w- -A. .44.A..-g’.....-...--. v a; -
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igitur mon ut circulus ABCD , ad circulum
EFG , ira canut ABCDK, ad N; Erir 8c con-
venendo. ut circulus EFGH, ad circulumABCD,
ira N , ad. conum ABCDK. Ponarur ur N , ad
conum ABCDK , ira conus EFGHM , ad mag-
nitudinem O. Et quia N, major pouirur cono
EFGHM; major quoque erit conus ABCDK,
quam O. Quare crit ut circulus EFGH , ad
circulum ABCD , ira conus EFGHM, ad mag-
nitudinem O ure miner cit cono ABCDK.
Quod en abÎur um. Oltenfum enim 6R jam,
mon poire cire conum ad magnitudinem minorent
alio .cono, ut et! bafis illius conî ad bafin hujus

- conî. Non ergo major cit N , magnitude cono
EFGHM. Se neque minor en oflenfa; Æqua-
lis îgîtur cit. guapro ter cum ponatur, ut bali;
ABCD , ad ba m EFêH, ira conus ABCDK ,
ad N; eSit autem, ut conus ABCDK, ad N, ira

d 74m! idem conus ABCDK, ad amuï" EFGHM’ un
quoque ut bafis ABCD, ad bafin EFGH, ira
tonus ABCDK. ad conum EFGHM.

gifla; f Quoniam autem, ut conus ABCDK, ad co-
num EFGHM, ira cit cylindras ABCDK, (qui
triplas et! coniABCDK, ) ad cylindrum EFGHM ;
(qui triplus cit conî EFGHM.) Erir quoque ut
bafis ABCD, ad bafin EFGH, ira cylindrus
ABCDK, ad cylindrum EFGHM. Quod (amen
eodem morio confirmari potcfi , quo ufi fumus
in conis, fi loco conorum, 8c pyramidum, con-
cipiantur cylindri , 8c prifinata. Sub eadem ergo
altitudine exiflentcs conî 8c cylindri , inter fe
film, ut butes. Quod erat demonfirandum.

COROLLARIUM.
Hinc fit , canon a: Cylindres eiufdcm altitudiuis fupcr

tandem , val æquales haret confitures , rire inter (e z-
goulu: muphti-n quad «narra proportionem tubent a

t quam bath . quæ æquales pomman- . val une un a:

cadeau. aItem faquin" . mon à: cylindres taquiniez luger uni
c

squale;
e altitudme -. Il: .

A 1



                                                                     

fa .372...
TAB. XXXIV.

Ta

. L. A.

D

au

rira

L

il En MI l flfiilfllcifl avril.) ,an..4.t..lflinu

il

I blini!» ul.IIr.lPIvihilp



                                                                     



                                                                     

LIBER- DUODEC;IOMUS. 3.7,
qui" in cadeau altitudine, friper que]; infamie. fi
non habuerint tandem. (hi-cd oûendemus non. .
ac convertira) propof. 3:. lib. u. damonftmnmintt. ,

T H E O R. 12. .P R O 3012.; x;
Simiics conî, & cylindri ,. ségala; -. a

ratione fun: diamerrorum, quæ in b abus. ’j

çlnr fimïles conî, 8: cylindri , quorum baies La;
i circuli ABCD, EFGH, axes veto jIK, LM xxxr. ’
8c diametri bafium BD, PH.- Dioolconum a fig. r,
conum, 8: cylindrum ad "cylindmrnj habere pro-
portionem triplicatam diametritad diametrum. Si ,
enim hoc non credatur, habeat conus ABCDK
ad aliquam magnitudincm N , proportionern tri-
plicatam diametn BD , ad diametrum FH. Erità
âne N, vel miner, vel major cono EFGHM. . .- î
i enim effet æ ualis , ahaberet conus ABCDK, "jam;

ad conum ’EFÊËHM , 8c ad N, proportionem
tandem; Ac roindeÆroportîo conî ABCDK, ad
conum EFG M , c et quoque triplicata propor-
tionis diametri BD, ad diametrum PH; quod non
conceditur. Sit ergo primum N, miner qnam
conus EFGHM , magnitudine O; Fiatque eadem
prorfus confiruétio figura: , qua: in præcedenti
propofirione, ira ut rurfus pyramis EPFQGRHSM, ’ S ;
major ollendatur , quam N. Ducantur dcinde
teétæ KB , KT , MF , MP , ut habeantur duo
triangula BKT, F MP, pyramidumATBVCXDYK,
EPFQGRHSM ; 8: conneâantur reâæïTI PL.
Quoniam igitur conî ABCDK, EFGHM, fimiles
ponantur; crit, ex 2.4. defin. lib. u. ut diameter.

D , ad diarnerrum PH. bac propterea ut femi- [au-4m.
diameter-BI ad femidiametrum FL, ira axis 1K,
ad axent LÎVI; Ac .permutando utIBI-, ad 1K,
ira FI. , ad LM. Cam îgitur anguli BIK,
FLM,’re&i tînt, ex defin. 3. lib. .11. quod conî
reâi ponantur, proptereaque axes reâi ad corum
haïes ; cErunt triangula BIK, FLM, æquiangu- c 6.1:".
fila; dAc propterea tu KB , ad Bi, in cric MF d 4.,frxt.

A a 3

,.AI.»
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Id FL.’ Ut autem BI , ad ET, ira FL, ad FP,
ob fimilifudinem triangulorum BIT, FLP. (Cum
enim anguli BIT , FLP , infiitenres fimilibus’ar-
cubas BT , FP , fiat æquales, ut in feholio pro-
of. 1.2.. lib. 3. oflenfum cit ; fitque ut B1 , ad
T, ira FL, ad L? , 0b æÎuaIitarem ram linea-

5 grau. mm BI , 1T , quam FL, P; eerunr rriangula
BIT, FLP, fimilia.) I irur ex æquo , ut KB,
ad BT ira MF, ad à). Rurfus quia latera
K1, là , trianguli KIB, -æqualia funt lateribus
K1, AIT, trianguli KIT. 8c anguli (liais lateribus

- comprehenfi, reâi, ex defin. 3. lib. n. cum axis
1K , refilas ponatur , ad circulum , ABCD ,

fa MfCIunt baies KB, KT, a: uales. Eodem mo-
* do æquales ctunt redira: M , MP; Ac prop-

terea reâz KB, KT, métis MF , MP, propor-
tionales ctunt, cum utrobique fit pro trio æqua-

» "a. litais. gQuoniam vero ut K3, ad T, ira KT,
37’ ad candcm BT; Item ut MF , ad FP,vira MP,

ad eandem F P: Erat autem ut KB, ad BT, ira
MF, ad FP : Erit quoque ut KT , ad BT; ira
MP, ad FP ; Et converrendo ut BT . ad TK,
pita FP, ad PM. Quare cum fit ut TK, ad KB,
ira PM , ad MF, 8c ut KB, ad 13T, ira MF,
ad FP; Et ut BT, ad TK, ira FP, ad PM, veæ
Inti ofienfum cit; habebunt triangulaBKT, FMP,

à 41m. latera proportionalia, bideoque æquian ula erunt;
Ac proinde fimilia, ex definirione. on aliter
oliendentur reliqua triangula ambientia pyramides

,ATBVCXDYK , EPFQGRHSM, inter fi: limi-
Ïlia elfe: Quæ cum fint multitudîne æqualia,
.crunt diâæ pyramides fimiles, ex defin. 9. lib.
Il. Quocirca in triplicata proportione erunt ho-

j mologorum .latcrum BT, FP, ex coron. propof.
8. hujus lib. Ut autem BT, ad FP , ira au,
B], ad FL, ob fimilitudinem triangulorum BIT,

irrïgliaLFLP; iEt ut B1, ad FL, ira BD, ad FH. Igi-
tur pyramis ad pyramidem habebit quoque pro.
portionem triplicatam diamerrorum BD FH 5

vPonebatur autem 8: proporrio conî ABÔDK a
Id N, carnndem diametrorum triplicata. Igitut

, I fait
ç
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cri: ut pyramis ATBVCXDYK , adkpyramidem
EPFQGRHSM , ira conus ABCD , ad. N.
Quart: cum pyramis ATBVCXDYK, ’minor fit I 1 1
cono ABCDK, pars toto; lent 8e pyramis huai");
EPFQGRHSM, miner uam N. Oltenfa autem ’
en 8c major. Quod ci abfurdum. Non’igitur
miner cit ma nitudo N, cono EFGHM.’-I * p

Sitvdeinde , major cono EFGHM. Cura
ergo ponarur conus ABCDK, ad N, babel-e "pro,-
portionem triplicatam diamcrri BD -’ad diathe-
trum PH; Habeat autem 8t pyramis ATÊVCXDYK,
ad pyramidem EPFQGRHSM , triplicatam pro-
porrionem earundem diamctrorum , -ut proxime
oflendimus: EritutconusABCDK, adN, itap ra-
misATBVCXDYK,adpyramidemEPF G M; I"
8: convertendo utN, ad conum ABCD , itapyra-
mis EPFQGRHSM, ad pyramident ATBVCXDYK.
Quare cum ex coron. propof. 8. hujus lib. pgamis
EPFQGRHSM, ad pyramidem ATBVCX YK,
habeat proportionem triplicatam homolegorum
laterum PF , ad TB , bec cit , dîametri FH ,.ad .
diametrum BD; habebit quoque N ,1 ad conum
ABCDK, proportionem triplicatam diamerrilFH, j
ad diameuum BD. Ponarur ut N, ad conum j
ABCDK, ira conus EFGHM, ad magnitudinem
O. Habebit îgitur 8c conus EFGHM, ad ’O,
proportionem triplicatam diametri PH, ad diamer
rrum BD. Et quia N , major peuitur uarn ce.
nus EFGHM , lerit quoque cornus - BCDK, 114-9818:
major quam O. Quaproptcr conus’ EFGHM,
ad magnitudinem O, minorem çeno -ABCDK,
proportionem habet triplicatam dîametri FH, ad
diametrum BD. Quod en abfurdum. AOfienl’um
cit enim, non poile conum ad magnitudinemvalio
cono minorem , proporrienem habere tri licatam
ejus , quam habent bafium diametri. v on ergo
majoraeü magnitude N, cono EFGHM. Sed
neque miner en: oflenfa. Æqualis . igitur cit;
mac proîndc conne ABCDK, candem habet ro- murin.
portionem ad conum EFGHM, 8c ad N. (.um
ergo ponant: eonus ABCDK, ad- N, in triplicata

.. , A a 4 pro-
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1: proportion diamantas: BD , 8: FH; si: quo-
P que con-us ABCDK , ad conum EFGHM , in
à ’ . mandera diamarorum uroportione triplicata.
à quu- uQuoniam veto, quam proportionem habcnr
i - conî, candeur quoque obrincnr cylindri, cornu:
i tripii; habebît quoque cylindras ad cylindrum
3 proportionem diameuorum in bafibus triplicatam.

Quod amen eodem mode demonfltrabirur , quo
f ufi fumas in conis , fi mode loco conorum , &

pyramidum affumanrur cylindri , atque prifnma.
sunnas igitur conî, a: cylindri in triplicata ratio-
ne Iunt diametrorum, qua in bafibus. QuOd
cacadendum crac.

si» THEOR. 13. PROPOS. 13.
u Si eyiîndrus piano fccetur aducrfis pianis
paraHelo: Erit un cyiindrus ad cylindrum,
ira axis ad axera.

7’13- ,Ecetur cylindras ABCD , iano GH, "me.
3’17’- S i0 adverfis planîs AB, 80 , quad guide!!!
fit. *° ferret axer!) EF , in I. Dico ut et! cylindms

ABHG , ad cylindrum GHCD, ira e113:- axe"!
E1, ad. axem IF. Intelligatur enim cylindml
ABCD, in urramque pattern), nua cum ejus au

reâangulo EC, ad cujus revoiutionem d? ’
faims en cylindras, protraâus, quantumlibet!
Sumanturque in axe produâo quotcunque real
11K 3 K1. , æ uales îpfi E1 z Item quorcunque
œâæFM , M , NO, æquales ipfi FI. . Deinde
fra-l panna I, K, L, M, N, 0 ducanmr mais
H , K? , LQ , MT , NV , 0X, patauds, à

çquales mais EB , FC; qua: quidcm ad revalus
urinera reâanqulî EC , defcribent circulas CH,

K 2R1, .QS .. (Ta V2, XY , pataudes 8: squales
n encans AB, Ci) , oh æquaiimem femidiamerro-

H . , mm, qua: femper inter fe æ uidiftantes cit-carafe-
H A runmr. Ac proprerea cvlîn ri ctunt SP, FA,

’î: AH, HI), DT, Tl, 2X, .el definitione, com-
: i . ’ - ponça,

., -v.



                                                                     

.trsEmpvoDEwrmuayy
tontures tomml cylinarum Qumiiam
veto tam :cylindri SP5 FA , A , fuper bafcs’æi-
quales Q8 , .PR, BA, 8: fut altitudinibus æqua-
libus KL,’ EK., LE, uales funt, quam cyling
dri X2, 2T, Il), H, ’(upcr æqualcs barca
XY , VZ , Ta, CD, 8: fui) altitudinibus æqua-
libus NO, MN, FM , IF, ex coron. propof.
u. hujus lib. Erit tam multiplex cylindrus
SH, c-ylindri AH, quam multiplex efi axis IL; 3 if-
ipfius axis 1E; hem tam multiplex cylindrus
XG . cylindri CG, quam multiplex cit axis’IIOK,
ipfius axis IF. Quoniam autem fi axis 1L"
(multiplex 1E , lprimæ ma nitudinis) æqualiSr

° axi 10,. (multipllci axis I r, feeundæ magnitudiè
ms) æqualis quoque cit cylindrus SH, (multiflei a ,
cylindri AH , renia: magnitudinis) cylindro Il G, Ci
(maltîplid cylindri CG, quartz magnitudinis) un. H ï ”
ex coron. propof. u. hujus lib. liguer. Si Vera
axis major en ale, cylindrus quoque cylindra
major cit; Et fi ruiner, minor in quacuhque
hoc contiugat multiplicatione; ’Erit pet dcfin 6.
lib. y. ira axis 1E, prima magnitude ad axcm
IF , fecundam magnitudinem, ut cylindrus AH,
renia maguitudo ad cylindrum CG ,’ quatrain
magnitudinem. Si cylindrus igitur plane fecctur
adverfis planîs parallelo ; erit ut cylindrus ad
cylindrum , ita axis ad axcm. Quod crac de-

monitrandum. ’THEkarPROPoazaïw
Su :æqualîbus bàfibus exifientes conî; .-

& cy’ dri 5 inter fe funtl, ut altitudines.

51m rupin: Mes: males AB, CD, duo. conî 713
ABE,*CDF, -&. o cylindri ABGH, CDIK1 mV,

gnomm axai (en altitudines, :iNam in conî: fig. 30,
cylindris mais axes ipfi fuptaltitudines) ÎLE,

MF. DÎCO*ÇÎÏÇ Comma ABE ,iad conum EDF,
ù cylindrum ABGH, ad cylïndmm CDIK , ut
çà. altitudo LE .zad altitudincm MF. Extcildaà

’ ’ A a y tu:
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tu: enim cylindrus ABGH , ad partes GH, un:
cum gus axe LE , &vreâangulo AG; abfciuda-
turque axis EN , æqualis axi MF, 8c .circa cen-
trum N, intelligarur circulus 0P, æqualis 8: pa-
rallelus circula CH, ut fiat cylindrus GHOP,
cjufdcrn altitudinis cum cylindre CDIK. Quo-
niam i itur cylindri HP, CI, cum habeant æqua-
les b es 8t altitudines , æquales flint, ex coron.

. propor. n. hujus lib. acylindrus AG , ad ipfos

. tandem habcbit proportioncm. b Eit autem cyo
lindrus AG, ad cylindrum HP ut axis, feualtitude LE, ad axem, feu altitudinem EN, hoc
’çfi, altitudinem MF , fibi æqualem. lgitur 8c i
cylindrus AG , ad cylindrum CI, ait quoque,
in altitude LE, ad altitudinem MF. ’

-:Quia veto conî ABE , CDF, fun: tertiæ par-
dag-quint. tes cylindrorum AG,,VCI; dipfi habcbunt candem

71..

cum cylindris proportionem; Ac proinde tri:
duo ne conus ABE, ad conum CDF, ut altitu-

de E, ad altitudincm MF . Super. æqualibus
i itur bafibus exiltentes conî 8: cylindti, Inter f:
fiant, ut altitudines. Quod ollmdcndum erar.

Ë-THEOR. 15. PROPOS. 15.

. Æqualium conorum , 6L cylindrorum reci-
procantur bafcs (St altitudines: 8L quorum
conorum , &’ cylindrorum reciprocantur ba-
fes & altitudines , iili funt æquales.

51m æguales conî ABC , DEF , «St squales c -
lindn ABGH , DEIK, quorum haïes A ,

a. 4. DE; axas altitudinesvc LC , MF. Dico bafes
8c altitudines elfe reci tous, .hocv cit, cire ut
AB,,ad DE, in M ., ad LC. In.cylindris

P 3 guidem fic propofitum oitendeturr Si altitudina
C, MF , finr æquales, cum cylindri panama:

quoque æquales; ctunt 8c bafes æquales, et
coron. propof. Il; hujus lib. Quart crit urba-
fis AB, ad bafin æqualcm DE,,ita altitude Mia i

z .
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2d altitudiaem .æqualem LC.- Ac prqinde bans
arque altitudiues funt rccîprOCæ. . , , . Un

Quod fi altitudines LC , MF, iaæquales fac-g
tint , fit MF , major, ex qua ahfciadatur .MN,
isfi LU , ualis; 81 pcr N, ,duCùtur planai?

N , bafi D , parallelum, ut in .fcholio propo , A W" a
15’. lib. u. docuimus, ut fiant ,duo cylindr; h ï
DO , OK. Quoniam i itar æqualcs pommait ’ fi
cylindri ABGH , DE! ; a erit .ut; cylindra; "au:
ABGH, ad cylindrum DO,,ita cylindras DEIK, ’
ad candem c lindrum DO. 5ER autem ut cyr hum -
,lindras ABG , , ad cylindrant DO, ita bali; ’ * *
AB, ad bafin DE, cum æquales fiat. altitudines:
altem ut cylindras-DEIK , ad cylindrum DO, "M
ira altitado MF, ad altitudînem MN cum barca
fiat æquales, immO’una 8c eadem Igitur,
erit quoque ut bafis AB, ad bafin DE, ira alti-l
tudo’ Mb, ad altitudinem MN, hoc sa, ad haie
æqualem LC g Ac propterea reciprocæ fiat baies

8: altitudines. . v » . . .I n conis veto, ita’concludemas propofitum. Si
conî ABC , DEF fin: æquales; ctunt 8c cyliav.
dri ABGH, DEIÎÇ, æquales, deum conî fififidlofl
cylindrorum tertiæ partes. Quare ut ofienfum;
cit, ex æqualitate cylindroram fequetur, bafes 8c
altitudines cire recîprocas; Ac propterca, ex æ-,
qualitate conorum etiam fe uctur, haïes 8c alti-
tudines reciprocas cire. êaod tamen eodem
prorfus modo demonflrari potefl , quo uiî fumas
in cylindris, fi modo fub altitudinibus MN, NF,
confiituantar duo conî, ut in figura apparet. ,
i Sed jam bafes arque altitudines reciprocentur.

ico conosl 8c c’ylmdros cire æqualcs. Quod
guidera in cylindris confirmabitar hac ratione,
i altitudines LC, MF, fiat æquales, cum fit

ut bafis AB, ad bafin, DE, ira altitudo MF, ad (m.
altitudinem jæquale’m LC ; ctunt 8c, bafes v B,
DE, æquales: Ac propre’rea. cylindriifuper,’ æ uag
les bafes AB, DE , 8c [ab-.altitudinibas æquali us
LC,ME’, æquales ctunt, ex. Coroll..pr9pof.iu..

hujuslibi’... j A ,. QI)’- ,, uo

ml
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Quod fi altitudinea factint inæquales, fiat con-

firactio at prias. Quîa igitur ponitur, ut bafis
A8 , a bafin DE , ita altitudo MF, ad altitu-
dinem LC , hoc en, ad haie æ ualem MN.

("M du! autem ut bafis AB, ad bafin E , ita cy-
lindras ABGH , ad cylindrum DO ,i cum alti-

frçbl. radines fint æ uales à fltem ut altitudo MF, ad
altitudinem M ,vita cylindras DEIK, ad cylin-

drum DO, cum barca tint æqualesi: erit ut cy-
. lindrus ABGH, adsylindmm DO, ira cylindras
gzdîyfl. DEIK, ad eundem.cylindrum- DO; g-ldeoque

cylindras ABGH , cylindroiDElK, æquaiis cric.
I At vero inconishæcerit demonüratio. Si cono-

’ A mmABC, DEF , bafcsôtaltirudines reciprocentur ,
reciprocabuntur quoque bafes, 4&- aititudines cylin-
drorum ABGH, IDEIK , cum tandem tînt bafes ,
altitudinesque conomm, 8c cylindrorum. Quam
oh rem , ut ofienfum fait, cylindri, ideoque co-
nî, eorum tertiæ ’partes, æqualcs ctunt. De-
monflrari tamen potçfl: eodem.mod0 conos cire

. finales , quo ’oflcndimus cylindras raquais elfe.
, . . qualiam igitarïconorum "8: cylindrorum recià
’h*°h’procantur baies 8: altitudines’», &c. .1 Quod crut,

demoafirandum. A v,
a... P R o B L... r. P 119,110 3.16;

Duobus circulas circa "idem centrum exi-
flentibus , in majori circule polygonam æ-
qailaterum , & parium larerum infcribere ,
quod non tangat minorera circulum.

La SInt duo circuli ABC , DE ,n cit-ca idem cen-
m, ’ tram F, oporteatqae in. major! ABC, interi-

’ ber: polygonurn mlaterum, "cujus latera nu-

k. f. . . æq .. ’ mcro par: .contmentur, non rangeas minorera
DE. Extendatur et centram F, recta AC, fe-
cans circulum D in E, panifie, 8c par E,
ducatar CH, ad AÔ, perpendicularis, quæ tan-
get circulum DE, in E , ex coron. pr0pof.



                                                                     

fimon; avannczmvs. sa:
lib. 3. Quoniam igîtur sans AGC , major cit
aveu GC , fi en AGC Laufemtnr dimidium AB,
8: et refiduo BC, ,;dim1dium BI , 8e ex refiduo
1C , dimidium 1K , 8: fic deînceps ; telînquetur
tandem mina: arcus quam CG , pet leËma pro-
pof. z. hujus,lîb. Sir; igîtur Jan: areus K, area
CG, minot, a: fubtendatur refia CK. Dico re-
(tam CK , elfe unum latus polygoni inferîbendî.

eSî enim arcus BI , divîdatur in partes numero 8:
magnitudîne æquales partibus arcus CI ; 8c qua-
drans AB , in totidem partes æquales dîvîdatur,
in quo; divîfus et! quadrans BC ; nec non remi-
eirculus AHC, in totidem partes, quo: contînet
(èmicirculus ABC; deinde omnibus arcubus re-
&æ lineæ fubtendantur , tquæ æquales qnîdem b
ctunt ipfi reâæ CK , c0 uod amuseront OK,
æquales fubtendant: Defcnptum critrpolygonum
in eirenlo ABC , 8: æquilaœrum, 8c [miam la-

.,temm. uod quidem non rangera circulum mi-
norem D , in oflendetur. Ex K, ad AC, de-
mîttatur perpendicularis KL , Ricains ipfam AC,
in M. Quoniam igitur anguli GEM, KME,

.

and?n!
A ,1 ’

»re&i faut ; c ctunt reéîæ «GH , KL , parallelæ. enim
Quare cum reëta GH , tangat circulum DE, in
folo punéto E; tafia KL, frit rota extra dîé’tum
circulum , nec naîtra: ipfum ’cominget , uod
nunquam cum rad 6H , convufiat. alto
igîtut minus mâta CK , qua: longîus à circula

-DE , abcfi, quam KL; circulum DE, ranger.
’Ac proptcrea nuque alia latex-a polygonî infcripti,
cum æ ualia fine lateri CK - dide ne æquslîter dt
cum C , à centre F , di cm, cneulum DE,
contingent. Duobus itague: eirculîs ciron idem
centrum exîftemibus , in maltai circula , ace.
Quod en: facîendum. ’ A

COROLLARIJU M;
Bine commun, à a; «mm-myome v

guai internai , .quod cum (film connaît. a] au»,
aumAmrur ’ ’ ’ .henenullo mode chaulant:
finança: comique) (une (en. infini. «du; x.

lit-2

4m?!



                                                                     

sa: sont 7D ne agame n me.
Huiüfmodî «au. éfi me. un; ’quæ cum,dncatur 4b

cinéma mac K . Inuit CK , cum diamant: AC.
ennvenicntis. ad AC. diametrum pupendiculuisyoltenfn
(fi non tangue circulum DE. « . ,.

à. .1 paf) B Le P R OaP’O s.- 17.

Duabuç fphæris circa idem dcentrum exi-
flrcncibus in majori f hæra folidum polye-
 drum infloribere , quo ’non tanga; minoris
fphæræ fuperficiem.

1’48. s ut duæ fphæræ ABCD, EFGH , .’eîrca idem
:18er eentrum I, oporteatque in majori ABCD,
fg. le infcrîberc folidum polyedrum, feumultilatcrum,

Aquod non tangat minorem fphæram EFGH. Se-
centur ambæ fphæræ plane aliquo pereentrum,
fin: ne communes feâîones faâævin fphæris plana
-ABÊD , EFGH, quæ eirculî arum, et. defcrip-
tione fphæræ, habentes idem centrum fphærarum
I. Nam femîcireuli , ad quorum eireumvolutio-

fnem fphæræ deferibuntur, eireumduâi congruent
feûionibus ABCD, EFGH. Quare diétz feâio-
nes cireulî ctunt. Vel cette , qui: omnes lineæ
reé’tæ endentes ex I, ad perîpherîas feâionum fun:

.æquales, cum ducantur ex centro fphærarum ,

.ad earum fupaficiem; ctunt ipfæ feâiones circu-
. li, ex definîtione eireuli. Dueantur in his cireu-
lis’diametri AC, BD , fefe in centre I, fecamcs

a ,ad angulos mélos , ut fint quadrantes AB, BC,
:16. dud,ÇCD DA , &c. a Deinde in majori eircuLo

:.ABdD , infcribatur polygonum non jaugeas mi-
,Vnçremeirculum EFGH. Quod quidem ut fa-

cilius omnia demonltremur, in hune modum e15-
eîatur. Ex G , ad EG , dueatur perpendicularis
Gg , ad: cirçumferentiam ufque circuli ABCD,
quæ circulum EFGH, tanget in G , ex coron.

bh’umgpropofiïô. Iîb.«3.- Et excita: Gg , bapplîcetur in
d .:..cicculo ABCD , -re&a4æqualîs Ac. . Quia veto

nuent Cg ,2 intelligatur fubtendi refis , ut fine m-
’engmgangulumuGCg, entas Cg, oppohtum muon ïa-

-h à En o ’
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L’IDE): DUODECIMUS. 3:3
.gulo , trempe reCto , majus efl.latere Gg, quor!
minon angulo opponirur, mmrum acuto ;- ernrï
quoque recta Cg , major ,reâa.Ae ; ac proinde
arcus Cg, area Ac , major en: , ut confia: ex
fcholio propof. 2.8. lib. 3. Abfcîndatur ergo ar- à
eus Cd areuî Ac, æqualis. uod fi ex qua--
drame CD , dimidium aufer’atur L, 8: ex reli-
quo CL , ..dimidium LK , 8: fie deineeps; relia-
uetur tandem arcus miner area Cd, feu area
e, pet lemma propof. a. lib. hujus. Sît ergo

jam arcus CK, miner, Eritque refit: CK , fab-
tenfa minor quam re&a Ac, hoc en, quam Gg, a I
ex fcholio propof. :9. lib. 3. Dico igitur, rP;"’nÇ;.GS-’3
&am CK, elfe unum latus polygonî æquîlateri
infcribendi. Nam cum reâa fubtendens aream
Cd, minorem area Cg, non tan at circulume-V-V-V’ï
EFGH, ut ex demonfiratîone præe caris propof.

pater; malte minus reéta CK, fubtendens areume’ïwfi 3
minorem area Cd , eundem circulum tanget.

.Rurfus duéta dîametro KN, :erîga’tur ex centra "gui,
I , ad plana circulorum ABCD , EFGH, per- d
pendîcularis 10 , oecurrens fuperfieîeî fphæræ
majorîs in O; Et par trôlas 01 , AC, 8: OK, «a;
KN, plana ducantur , quæ ad circulum ABCD, f 18.111,

* reâa erunt, efiîeientque communes feâîones,. . .1 i.
circulos, ut jam diâum en, quorum femîeîrculî
fiat AOC, NOK. Quîa Vero anguli 01C, 01K,
redi fun: , ex defin. 3. lib. Il» I gquadrantes e- MM":

.runt OC, OK; arque adeo cum cîrculî ABCD, uns. ’
v’AOC, NOK , æquales fiat, quod eorum diame- 8
tri tînt 8: Iphæræ melons diamem’, erunr quoque
quadrames CD, OC , OK, æquales. Si îgit-ar
arcus DL , in to: partes æquales difirîbuarur in

uor divîfus fait. axons CL ; 8: quadrantes OC,
K , in amas numcro.8: magnitudine æquales..u:.: a

arcubus quadrantis CD; à Erunt reüæ his omnî. humes)
bus arcubus æqunlibus fabrenfiæ ,o nimirum CK,
KL, , LM , MD , CP, PQ, QR, R0; K8,
8T, TV, V0, uales. Conjunétis autem nais
PS , QI, KV, emittanturex P, 8: S, ad pla-
num circuli ABCD, perpendiculares PX,.SY,

I qui:

Âge



                                                                     

w fguEUC’L’IDISIGEOMETRIÆ.
hg. ne. iquæ in communes [rétiaires AC, NK, carient ;
k a. "L-keruntque inter te paralielæ. ’

Quoniam igirur triangulomm’ PCX , SKY,
;anguii PXC, SYK, Rôti faut , ex drfin. 3. iib.

1,7m.rr.v,& anguii PÇX, SKY, z uaies, quod’&
Ëfiuaies tint perîphcriæ AOP, OS, quibus in- i

am; (Nam ii- ex lemieircuiis’ AOC , NOK ,
æquaiihus demantur area: æquaies CP, K3, re-

.iiqui arcus AOP , NOS, æquaies quoque ctunt.)
Emnt duo anguii PCX , PXC , trianguii PCX ,

,æâuaies duobas anguiis :SKY À SYK, trianguii
S Y. Sur? entama: iatcraIPL, 8K, mais an-

W, ’guiis apporta. æ uaiia; a m itur reli un iatera
’ PX , X0, reiiquils. lueribus ÊY . YKq, æquaiia

ctunt. Quare cum reâæ PX , SY , æquales fiat
n33.M& paraiieiæ; fi connectera: rcâavXY, ææquaies

quoque ctunt 8: paralleiæ PS , XY, inter me.
o bien. «At nia 8: reâæ CK , XY , paraiieiæ funt ,

quad. atera 1C, 1K, proportionaiiter fréta tint-
(Si enim ex femidiametris lC 1K, æquaiibus
demanmr æquaies rafla: CX , lb! , relinqucntur

481 1X , lY , æquaies; Ac proinde erit, ut 1X,
pi”. and. ad XC, ira IY, ad YK.) [-Erunt paraiieiæ quo-
n . " que P8, CK, inter fe, cum attaque paralleia’fit
.9 1: ÎPfi XY , qideoque cas eonjungentes reétæ CP ,’

K8; in eodem cum ipfis piano aillent. Tutum
igitur quadrilaterum CKSP , in uno erit piano.
Quod fi ex Q, 8: T , demittantur ad pianum
eireuli ABCD , perpendiculares, 8: eonneâantur
roda QC, TK , oilendemus fimiliter CK, QT ,
cire paraileias; arque adeo ipfas P8 , QT, inter
fe paraiieias cire, cum eidem CK, fint paraiieiæ,
totumque quadrilaterum PST , in une cire. pia-
no. Endem ratione in une ent piano quadrilate-

Q and. rum QTVR. rEft autem 8: trianguium RVO,
’h in une piano. Si igitur eadem eonitruâio exhi-

° beatur fuper reiiqua latere. KL , LM , MD,
duétis (cilice: quadrantibus 0L , M0, 0D, nec
non in reiiquis tribus quarra , ac reliquo hem!-
fphæn’o , a: rota fphæra major repieatur quad".
W8, &trimgulis, que: fimiiia faut W18 inti:

qu b



                                                                     

mu, L 119121:13:10 DEC’IMUS. 38,-
T uadrantes 0C , OK , fuper iatus CK, confira-
hhm gis, infcriptum erit in lphæra. major: folidum

,5; polyedrum circumferîptum .diéiis quadrilateris at-
3.1.1" que triangulis. Hoc ergo dico non tangere fphæ-

au ram minorem EFGH.
Ducatur enim ex l ad planum CKSP, perpen-

dicularis IZ , conneèanturque reâæ ZC, 2K.
Cadere autem perpendicularem IZ , intra quadri-
iaterum CKSP, in fciioiio fequenti ofiendemusf
Quoniam igitur ex dcfin. 3. lib. u. anguiilZC, i
12K, reâi faut; refît quadratum redise 1C; ’qua- . 4.7.1"!
dratis reâarum Il , ZC, 8: quadratum rcéiæ "

n 1K, quadratis reâarum lZ, 2K, æquaie. Cum
8 ergo quadrata rait-arum æqualium 1C, 1K, æqua-

lia (in: , ctunt 8: quadrata reâarum Il , 2C ,
uadratîs refiarum il, 2K, æ ualia. Ac proin-

;, L e dempto communi quadrato l , reiiqua qua-
drata refiarum ZC, 2K , æqualia erunt, ideoque
8: ipfæ reâæ ZC, 2K, æquaics. Similiter citen-
demus mitas , quæ ex Z, ad PS, ducentur, z-

quaies elfe 8: inter fi: 8: reâis ZC, 2K. Quare
eircuius ex Z , ad intervailum ZC, defcriptus
per quatuor purifia C , K, S, P, tranfibir. Ea-
dem ne ratione circa reliqua quadrilatcra PSTQ,
QT R, 8: trianguium RVO , circules deleribi
poire , demonfirabimus. Quoniam vero , ut po-
flea ofiendcmus, anguius CZK, obtufus cit;
terit quadratum rcé’tæ CK, majus quadratis reôta- unifia
rum ZC , 2K ; ideoque cum hæc quadrata æ-
quaiia tint, majus erit quadratum reâæ CK, du-
plo quadrati redise ZC.

Ducatur ex K, ad reé’tam AC, perpendicularis
Ka. Cam igitur AC, dupia fit i fias A1, 8:
Aa , major (î: , quam AI, cri: A , miner du-
pio ipfius An. Quam 0b rem cum fit, au: AC, a LIE l
ad Aa, ira refitanguium fub AC, aC, ad retâtan-
guium fub A3 , aC , quod baies horurn reétan-
guiorum fiat AC , Aa , 8: eadem aititudo aC ;
cri: quo ne reâanguium fub AC, aC , minus*
duplo re anguii fui) Aa, aC. fot autem re- x17.fen.
étangulum fub AC. , aCB,bæquale quadrato reâæ,

I CK
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CK, 8: reâang’uium fub Aa aC , æquaie qua-
drato retire lia; quad refila CK, inter AC, 3C,
lit media proyortionaiis; 8: reâa Ka , inter A3,
aC, ex coron. propof. 8. lib 6. (li enim conne-
cterctur recta AK, fierct trianguium [câanguium
ACK.) igitur 8: quadratum reâæ CK , minus
crit duplo quadrati même Ka. Ac propterea cum
quadratum reciæ CK, oitenfum fit majus cire

,dupio quadrati reâæ ZC, erit quadratum reâæ
147.pimin, majus quadrato retire ZC. yQuoniam veto
65.. qudratum redise 1C , æquaie en quadratis radia-

rium. il, ZC, 8: undrarum rcéiæ 1K, quadra-
ris reâarum la, a ; Suntqae æquaiia quadrata .
rc’éiarum æquaiium 1C , 1K , crunt 8: quadrata
recïarum Il , 2C , æquaiia quadratis reâarum,
In , 3K. Si ergo ex his dcmatur quadratum ma-
jus, nèmpe recta: 3K; 8: ex illis minus , videli-
ce: redire ZC, erit reliquum quadratum rafla:
Il, mains quadrato reliqao reétæ la; ideoque
refila Il , major quam rafla la. Quaproptcr
cum puriCÏum a , non tangat fphæram minorem
EFGH, quod pet coroli. propofi præcedcntis re-
cia Ka , iota fit extra diaam fphæram; muito
minus punt’tum Z, longius diftans candem fphæ-
rani coiningcr. Ac proinde cum omnia aiia pun-
ch piani CKSP, longius abfint à fpbæra EFGH,
quam puriéium Z, ut mox oitendemus , non

Ë range: planant CKSP, fphæram EFGH.
Sud 8: exPeditius ex ipfa fera confiruâione fi.

guræ oiteudemus , pianum CKSP , non tangere
fphæram minorem EFGH , fi prias ducatur refila
1g, hoc mode. Quoniam ex confiruâione citen-
fum fuit, rcâam CK, minorem elfe rafla Gg:

zi9.primi int autem CK , major quam ZC, quod angu-
’ Iris CZK , obtufus fit ,. ut max demonürabîtur;

limita major erit Cg, quam ZC; Ac propterea
I quadratum rcêtæ Gg , mains quadrato redise ZC.

"Mrimi aQuia vert) quadratum reâæ 1g, æquaie eit qua-
dratis reétarum 1G, Gg; 8: uadratum retiré:
1C, quadratis reétarnm Il , Z ; fun: autem

’quadrata rcâarum 1g, 1C,"æquaiium æquaiiu;

. a ctunt
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eruur 8: quadrata redarum 1G, fig, .quadratis
reâuum IZ , ZC , .æqualia: Dempto ergo iiiinc
quadrato recta: Gg, 8: bine quadrato reâæ ZC;
relinquetur quadratum re&æ 1G, minus quadrato
reétæ Il; Ac proptercalrcé’ta iG, minor, quam
IZ. .Quam ab rem, cum :lG, fit fphæræ mino-
ris EFGH , femidîameter , exiiier lpuncium Z ,
extra candem fphæram; Et proînde, ut prius,
planum CKSP , fphæram EFGH, ncquaquam
continget.

Ducatur rurfus ex I , ad planum PSTQ, pet-l
pendicularis lb, critquc b , centrum circuii circa
PSTQ, defcripti, u: dcmonüratum «il; . onnexis
autem reétis bP , 1P , cum anguius 1b? , reclus
fit , ex 3. defin. lib. u. fieri: quadratum reâæ hmm

a1P, æquale quadratis reétarum Il), .bP. Qum
Vera 8: quadratum reétæ 1C, (quad æquaie en
quadrato refilas [P , 0b æquaiitatem reâarum 1C,
IP,) æquale cit quadratis reâarum Il, ZC;
erunt uadrata reétarum lb, bP, quadratis méta-
rumI , ZC, æqualia; Efi autem quadraturn
redise 2C , mains quadrato même bP, quad 8:
linea ZC, major fit , quam linea bP , ut poflea
ofiendemus. Reliquum igitur quadratum reâæ
lb, reliquo quadrato reflæ Il, majus erit; ideo-
que 8c linea lb, major quam iinea il: Ac pro-
inde muiro magis punâum b, extra fphæram,
EFGH, exiflet, quam puuérum Z : proptereaque
malta minus pianum PSTQ, qËam CKSP, tan-
get fphæram minorem EFGH. odem mode de-
monflrabimus, quad neqne rcIi ua plana fphæ-
rem diétam contingere potiint. Ëuocirca, dua-
bus [phalaris circa idem centrum cxiiientibus, in
"majari fphæra folidam poiyedrum inferipfimus ,

uod nant tangat minoris fphæræ fuperficiem.
Oued erat faciendum.

COROL’LARIUM;
Ex iis . qu: demoni’rrata fun: . maniieflsum du! . ,fijn

quam dia 11)th defcribaBtul: faim un" panama; timiip

* a i P12:
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refléta foiido polyedro , proportionem polvedri in ana
phæta ad polyedrum in airera fphæra rire triplicatam
ciao . quam habent fphærararn diametri. Nain fi ex
centra fphærarum ad aulnes angulos hafiurn, diétorurn
polycdrarum redît: lineæ ducantur. diüribuentur poiyedr:
in pyramider numero æquaies. 8: fimiies , quarum bo-
maloga iaten (ont femidiametri (plia-arum; ut confia: .
fi inteiiizatur barum fpbærarum mmor Entra majorem
ciron idem centram defcripra. Congruent enim fibi mu-
tualinez "à: 103: dcentria ad bafium annulas ; obfimiii-
radinent bafium z Ac proprerca pyramides efiicientur fi-
miics Que cum filmai: pyramides in ana (pima ad
fingulu pyramides illis fimiles in altera fphæra habeant
proportionem triplicatam laterurn bornoiogorum. hoc efl’,
fimidiametrorum fphærarum , ut confia: ex corail. pra-
pof. 8. hujus lib. Sint autem. ut ana pyramis ad unarn
ryramidem . ita omnes pyramider. hoc rit. [olidum po-
yedrum ex ipfis Compufirum , a1 omnes pyramides . id

efi, ad [olidum polyedram ex îpfia canititutum: Habebit
uoque poiyedrurn unius fphær: ad poivedrum aireriua

phæræ proportionna triplicatam (amidiametrorum, arque
cipolin. adeo diamctrorum fphzrararn , rcum femidiametri arqua

dimetri candeur habaant proportioncm.

S C Il 0 L I U M
gonio»: fiera ne nimi: lange demonflratio fie-

rez , nonnullo in en affinnpta fuerum , ut mm;
qu tomer: ramdam [ont demanflrom; ulcirco en
mon: brumer à nabi: cran: demonflranda.

1’18. Primat»; itague ofiendendnm (fi. panant?) Z. ta-
XXXVI. der: Entra quadriloternm CKSP, ë? angulum 02K,
fifi 1: il! quadrilateroe GKS P , eflë obtufom. Quod ut

commodixr fiat , defrribotur rira-a dictant quadrilate-
nm; ex centra Z, circuler. omnium igitur in fi-
gura prima dl ut IK, ad K , in 1T, ad TX,
(quad par corail. propof. 4. lib. 6. triongula [CK,
IXT. fimilia fini.) E]! autem 1K. major, 1.808

ùffm’g 1T; derit 63’ KG , major quam TX. Cam x il"
TX , lendit lit oflmfe ipfi S P i erit page: C ,
major que»: S P. A: propterea in bar farnndafigum, aria:
CK, major cri! aux 8P, ex [dulie propof. 28.113.
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3. eQnare en»; une): CF , K3 , entai CK , fin; e28 uni:
«quelles; quad E5 lima C P , K8, ipji KC, lineæ

’ fin: tquale: demonflmtæ; (fabtendunmr enim creu-
bu: tireularum calandrât", a: a: eanflrurtiane figure
prime confine ) "une quoque aux: CP , K8,
area PS , majores; dtqne ideirca uilibet «me:
CK, CF, K8 , quadrant"); cirent? KSP , exce-
det; atque à femiareula [hperabitufl de prainde mul-
ta mugi: [egmenmm SP, minus erit fimieirmlo. Ex
que fit, centrer»: Z , non efle in illir figmentix, [cd
extra, nimirum ium: quadrilaterum CKSP. Ea-
de»: ratine ajîendemm , perpendicularer ex I , mi
plana «livrant quadrilnteromm Jemrflas, qui!) efl
la caduc intra nedrilatera; nec non 65’ perpendi-
enlarem ex I , a triangule»: 0117,, damant, rader:
*intra ipfurn. Quia in?" area: CK , quadrant: ma-
jor efl; daguiez: CZK , obtura: .erit. nempe recto
major , ne»: angula recta in centra filètendatnr ua-
Ïran: eireuli, ut perfpieuum e]! ex fibalia profil? 2.7.

i6. . - .Seseunda demonflrandnm efl , amnia alfa page
quadrilateri CKSP, Iangim àaentra I , dôme, quam r48;
purifia»: Z. Saumur enim nodaunqne alita! pim- XXXVI.’
6114m à, in quadrilntera C SP , if adjungantur fig. 3. 4
"de: lb , Zb. Quoniam ergo onzain: [Z]: , reflux
7l, en defin. 3. lib. Il. fErit latta illi oppofimm 519W
la, mafia latere IZ , quad minari angula 1122 , ni-

mirum muta , apfanitur 5 de prapterea punch»: la .,
[angine à centre , dijlat, que»: pantin»: Z. Simi-
li argumenta canaludemm, omnia alfa [2101624 langue:

d; me. , ’  [émia , a: ultima praèandum efl , redan: ZC,
majorent Mie reflet 6P. Quod ut aptiu: fiat, deman-
flrandmn priux’erit, regain P3, majore»: efe rafla
QI. Deferiâatur agita)" par: prime figure , en 7.434
indeüeet , que mntinetur femidiametri: [C , [K , mnè-
10 , a quadmmilm: 0C , 0K, 65":. Demituntur fifi 4,
deinde ex Q, 69’ T. ad plenum eireuli ABCD, in 3
quo efi triangælum ICK , perpendimlare: QI, 7m,
galle in commune: jèzïiane: IC , [K , adent , 838...):

("nique inter fefe êarallele , a: de redis PX, h 6.951;

b 3 8T,
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8T. au.» efl. fi «lingam "du lm; (rua!
QT, ml, pardieu (9’ coula, quemadmadum ofla-

i 1.1.3, [au fait paddy Je 69’ qui" P5, .YT. i "a
yen tu! , ipfi C K , parallela efi 5 uod latere C,
1K , proponionditar fine [e624 in , Es? m. mirai

[3mm dixirnu: de "(il XT 5 kerunt quoque m1, X2". pa-
rollele. Quo" en? en and. propof. 4. lib. 6. ne
1T, d TX. in la, ad and. r13 autem 1T. mqiar

114,,931’3. gnan lm. lIgîtur 63’ TX. mjar erit quam ml ;
de [voïvode fief P8, que 4 «la: zfl ipji XT, major
erit quam QI, que mon i: .efl ipfi au].

148 Ha: ergo demovflrm . delà-Maure" ex «votre? Z,
r xxxn. à , cirre quadriletera .CKSP, PSTQ, rainait, (gre-
fi  î. dianmrque è centrée «(le ZC, 2K , 23, ZP.

6P , 68 , [il] bQ. Si (gifla ZC , non tredatur nu-
jor , clam laP . errât me! «MIE: , 11e] minon Si;
prônant æquaa’ù. Quia ergo laiera ZK , ZC , (a
gadin ponautur laierian ès , b9 ., 59’ (refis KG ,

mum major ejl .boj’e P8 ; ment mogqu KZC , major
angqu So’P : Eudem ration: major erit agglus
SZP , angzrlo 7&2; A: ggmim haler K5 , CP,

mignot oafiéu: SI", PQ, fluo; dyade: nervent anguh’ K28,
l CZP, anguli: 5&7, .PbQ, tonnelet. Igitttr gainant-

anguli ad Z , mofla»: "ont quatuor ongulé: ad à:
Sont autem 65’ qui" , «un Mm lai , que: au;

uatuor refli: fint mincies. ex «roll. a. fraya]. 1;.
ü. l. quad efl .4bjurdm. NM Mali: 6,6

relia ZC . refit :bP.
Si; deinde ZC, miner , qui»! laP. Et aboma.-

tur à», h], or, or, ipfi: ZC . 2K, ZS, ZP, d-
e solin. qui", eonnetlanturque refit no, gr, n, tu, oyat

parulie]: erant [:551 P8, 87’ , TQ, QP , a quad
"a: ex centri: [une [ont proportionaliter ; a pro- "
inde , ex corail. propofl 4. lib. .6. prit ut os , ad

k Â? , in à , and qu. Cam ergo ES, pan
6’, peut 3P , major 4m. a. Eadenqne n-

I en»: More: mut 8T, TQ, ë? , nui: fr. n,
en 3 A; frapterea «un P3 , miner fit. qui: CKce 8T , p1, qui" me: K8, x(un a? 711:
minor quam P8, un: "me ou, gr, n, tu , mo-
mm redit CK,.KS., 5P, FG.. gante «au rît:

’ a
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nm 57,, 5,, [,r , la, "en: ZC, ZK, 23, ZP,fint,
«un miaula; garant anguli ad Z , majore: angali: ad, (1:le
M b : Sun; autem (5’ æqualex, quad tant HIE, quam hi
in: fun: quatuor rem: zinnia, ex earaII: z. propaf. 15’.
hg M. l, Quod efl a fardant. Nm «gifler miner e]!
111.. "na ZC, quam 0P: Set! moue «ouah: efi oflenfa;
V ’ Major igitur efl. Quod erat oflendendum.

in? T H E O R. 16. P R O P O S. 18. au;
Sphæræ inter fe fun: in triplicata ra-
. l donc fuarum d1ametrorum.
M iInt duæ f hæræ ABC, DEF, uarum diametrî 743:
AC, D . Dico fphæram A C, ad fphæram XXXVI,

il DEF, habere proportionem triplicatam dîametri 155- 6:
AC, ad diametrum DF. Si enim hoc non con- a

cedatur, habebit fphæra ABC , ad aliam fphæram
GHI, minorem, Vel KLM , majorem, uam
DEF, triplicatam roportioncm diametri A , ad

.dîametrum DF. abeat primum fphæra ABC,
ad fphæram GHl , minorem fphæra DEF, pro-

. imionem triplicatam diametri AC, ad dîametrum
V,» F ; intelligaturque fphæra GHI, concentrica
ü fphæræ DEF. a Infcribatur in fphæra majorî H1. du!)
r’ DEF, polyedrum DNEOFPQR, non tangens ’

v 1’ minorem fphæram GHI ; Atque huic fimîle po-
lycdrum ASBTCVXY , .infcribatur in fphæm
M ABC. Quoniam igitur ponitur proportîo fphæræ
- ABC, ad f hæram GHI , triplicata proportionis .

diaxnetri A , ad diamctrum DE: EH: autem pcr
i coron. præc’cdcntis propof. 8c roportio olyedri

ûSBTCVXY, ad polyedrum NEOFP R, tri-
plicata proportionîs diametrîiAC , ad diametrum
D17: Erit ut fphæra ABC, ad fphæram GHI,
ira polycdrum ASBTCVXY , ad polyedrum
DNEOFPQR. Quare cum fphæm ABC , ma*or
fit polyedro ASBTCVXY, fieri: 8:: fphæra G I, 514:1!th
major polyedro DNEOFPQR, pars toto. Quod
cit abfurdum. Non igitur habebit fphæm ABC,
ad fphæram 6H1, minorem fphæra DEF , pro or-

, ticnem triplicatamdiametriAC, addiametrum F.
[1,0 Habeat feeundo fphæra ABC , ad. Iphæram

’ Bb4 KLM,

,JÜ.



                                                                     

392.- EUCLIDIS GEOMETRIÆ.
KLM , majorcm fphæra DEF, proportionem
triplicatam diametri AC, ad diamerrum DF. Cum
igirur tx coroll. præccdentis propofi 8c polyedrum
ASBTCVXY , ad polyedrum DNEOFPQR , ha-
bzar proportioncm triplicatam diametn AC , ad
dînmctrum DF, Erir ut fphæra ABC , ad fphæ-
mm KLM, ira polyedrum ASBTCVXY , ad po-
lycdrum DNEOFPQR: Et couvcrrendo , ut
fpnæra KLM , ad fpnæram ABC, ira polycdrum
DNEOFPQR,4ad polycdrum ASBTCVXY : En
aurem ex dicte coroll. præccdcnris propofirio-
ms polyedrum DNEOFPQR , ad polyedrum
ASRTCVXY , in triplicata proportione diametri
DF, ad diamctrum AC. Igîtur 8c fphæra KLM,
ad fphæram ABC , crir in triplicata proportions
diarnetri DF, ’ad diamarum AC. Ponarur ut
fphæra KLM , ad fphæram ABC, ira fphæra DEF,
ad aliam Il hæram an. Habebit igitur l& fphæra
DEF, ad phæram Zab, proportionem triplicatam
diamerri DF , ad diamcrrum AC. Et quia fphæ-
ra KLM, major pouîtur, quam fphæra DEF,
crir quoque fphæra ABC, maint quam fphæra
Zab. Quaproprer fphæra DEF , ad fphæram
Zab , minorem fphæra ABC , proportionem ha-
ber triplicatam diamerri DF , ad dînmetrum AC.
Quod cit abfurdum. Oflcnfum [enim cil, non
puff; fphæram ad fphæram alia fphæra minorem,
proportioncm habcre triplicatam diamcrrorum.

’ Non ergo habebir fphæra ABC," ad fphæram
KLM, majorem fphæra DEF , proportionem
triplicatam diamerri AC, ad diamerrum. DF: Sed
neque ad minorem habcr , ut demonltrarum dt:
Igirur habcbir ad fphæram DEF , proportioncm
triplicatam dîametri AC, ad diametrum DF.
Sphæræ iraque inter Te faut in triplicata ariane
fuarum diamerrorum. Quod erar ofiendmztuzn.

r’ COROLLARIUM.-Bine fit. in cire fphæram ad fphzram , ut polyellrum
in il]: defcriprurn ad polyedrum fimile in hac defcrip-
mm. (Lu-in un: fpbæn ad fpbænm, quam polyedrum
au polyedmm haha: triplicatam diamatrorum propanier,

un, a: amochant!!! en.
, F l N I S.



                                                                     

TAB. HXVI.


