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PRAEFA’TIO.
E aué’tore Geometrîac Elcmentorum, quae Euclidis nominc infig-

niuntur, variae admodum funt Recentiorum fententiae, quae non
paullum inter fe difcrepant; etenim Petrus Ramus tam Propofitiones
quam carnndem Demonfirariones Thooni adfcribit ; alii Propofitiones
Euclidi, Demonflrationcs vero Theoni tribuunt; alii denique, inter quos
in primis nominandi funt viri doëtiflimi Joanncs Butco et Henricus Sa-

vilius, Propofitioncs et Demonfirationes omnes Euclidis elfe firenue
contendunt. inter bas Veriftmilior vifa eft Buteonis’ et Savilii fentcntia,

quam .proindc picrique poli cos Geomctrac amplcxi funt. Savilius, poll
adduëta quaedam in banc rem argumenta, ex illis concludit, if Theonis
é faille partes, in Euclide pauciflimis quidem in locis interpolando, ex-

li plicando, augendo, ultra hoc nullas.” verum faepius perpendendo at-

que inter le comparando Demonflrationes quae in Euclide nunc ex-
ilant, inveni Theoncm, vel quicunque Editor fuit textus Graeci quem
nunc habemus, multo plura, et quidem in pcjus, muraille quam prac-
dié’ti viri do&i, aliique exiflimant; addendo fcilicet, demcndo, aut Tua

mifcendo ; praefertim in Libre quinto et undecimo quos ific Editor non
leviter vitiavit. Ex. gr. fubflituendo breviorem, at paralogiflicam, vice
legitimae Demonflrationis Propofitionis I 8 me Libri 5H; et ex hoc
Libro, auferendo, inter alla, bonam Euclidis Vel Eudoxi rationis com-
pofitae Definitionem, cujus loco pofuit Dcfinitionem abfurdam, 5m"
fc. Libri 6d, quâ ncque Euclidcs, ncque Archimedes, Apollonius au:
ullus ante Theonem Geometra ufus fuit, cujufque apud illos nullum
veftigium invenitur. banc autem Theonis Dcfinitionem, quae fola mul-
turn negotii Tyronibus facelfcre (blet, ex hifce Elementis nunc fublata
cil, arque ejus loco alla, quam fine dubio Euclidcs dcdcrat, polira cit

mter



                                                                     

PRAEFATIO.
inter Dcfinitiones Libri fi, ex qua domina de Ratione Compofita fa-
cilis redditur. Praeterea inter Definitionts Libri r I "ü habetur haec
quae I oma cil, if Acquales et funiles folidae figurae funt, quae fimili-
fi bus planis multitudine et magnitudîne aequalibus continentur;” si!

veto Propofitio haec Theorema, non Definitio, quoniam aequalitas fi-
gurarum quarumcunquc demonftranda cil, non veto allumenda. quam-
vis igitur vera fuifTet, demonfirari debuit haec Propofitio; non autan
femper vers. cil extra cafum in quo figurarum anguli [Midi non pluri-
bus tribus angulis planis continentur, in aliis enim icafibus, duac figura:
folidae poilimt confinai planis fmilibus, multitudine et magnitudine ae-
qualibus, et tamen inter fe inaequales cire, ut in Nouis, bifoe Elemen-
tis annexis, perfpicue oflendetur. funilirer, in Demonflrationc Propo-
fitionis 2 6 a" Libri I t m5, affumitur duos angulos Iolidos inter fi: ae-
quales elfe, fi angulis planis multitudine et magnitudine aequalibus con-
tineantur; (bd neque hoc fèmper vcrum cit extra cafum in quo anguli

folidi non tribus angulis planis continentur, cujus tamen ca-
fus nulla, quamvis onmino fit neœfl’aria, in Elementis Demonfiratio hac-

tenus habctur. Ex Dcfinitione autem 1 oma pendent Propofitiones 2 5ta

et 28" Libri 1 I mi, et ex Propofitione 2 5ta vel 2 6 m pendent 0&0
alias, via. Propp- 27"", 31 m, 3243, 33m, 34". 36a, 37"".
40m Libri ejufdem; et 12 me Libri. t 2 mi pendet ex 8Va cjufdem,
eademque 8V°, Corollarium 17mn, et Prop. 1 8 va Libri .1 2 mi pen-
dent cx Definitione 9na Libri 1 I m3; quae minime proba efl, quo-
niam poilant elfe figurae folidae contentae planis fimilibus, multitudine
aequalibus, quae tamen minime funt fimiles. omnes igîtur hac Propofitio-

nes infirme ha&enus innitcbantur fundamento. A113 etiam funt, non pau-
ca, quae minime videntur Euclidis elfe, et quae fatis oflendunt Elcmenta
ejus a Geometriae imperitis non leviter elle corrupta; et quidem quarri-

-vis haec non aeque cuira fint ac praedié’ta errata, funt tamen neccf-

fario



                                                                     

PRAEFATIO.
fario corrigenda. quorum omnium ratio in Notis ad finem Libri red-
detur.

Operae îgîtur pretium videbatur, neque ingratum fore putabam vi-

ris eruditis, praefertim iis qui accuratis demonfh-atienibus in Geometria
dele&antur, hofce Elementorum Euclidis praecipues Libres ab hiice
nacvis vindicare, et ad priflinam dxçlBeiay refiituere, quantum (c. in-

genium valebat; praefertim cum fundamentum fint fcientiae quae mag-
nam in multîs rebus utilitatem adfert, quin et aliis quibufdam litientiis,
et plerifque omnibus pacis et belli artibus efl necefTaria, cujufque ope
Verî inquifitio et invefligatie, quantum finit mentis humanae imbecillitas,

premevetur. atque hoc facere cenati fumus, tollendo falfa minimequc
accurata quae pre Veris et germanis accuratiflimi Geemetrae fcriptis [up-

pofuerunt imperiti Editores, et Euclidi refiituendo, a Theone aliifve, ab
ce furrepta, quae pet multa (accula ha&enus fepulta jacuerunt.



                                                                     



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER PRIMUS.

DEFINITIONES.

I. l ’. UNCTUM, feu fignum, cit, cujus nulla cit pars, vel quad mag-
nitudinem nullam habct. L

Il
Linea veto cit longitude ladtudinis expers.

HI.
Lineac extrema funt punéta. .

1v.
Reé’ta linea efi, quae ex aequo fuis interjicitur punais.

t V.Superficies cit id, quad longitudinem, et latitudinem tantum habet.

v1.
Superficîei cxtrema flint üneae.

V11.

Plana fuperficies en, in qua finnplis utcunquc duobus punais, méta li-
nea inter ca, teta jacet in illa fupcrficie.

A * Planus



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORUM
VIH.

E Planus angulus en duarum linearum in plane fefc tangentium, et non .
é in direftum jacentiurn, alterius ad alteram inclinatio.”

1X. .Angulus planus reôtilincus efl duarum reâarum feiè tangentium, et non

in direêtum jacentium, alterius ad alteram inclinatio.

A .

D

B’ CEL-
t N. B. Si pintes anguli ad unum punëtum B exifiant, quilibet comm-

i defignatur tribus alphabeti literis, quarum ca quae efi ad verticem an-
i guli, hoc efi ad punétum in que reétae angulum continentes fibi mu-

t tue eccurrunt, in medio reliquarum ponitur; harum autern una en
i alicubi ad unam ex métis illis, altera ad alter-am. ita angulus qui reétis

i AB, CB continetur, defignatur literis ABC, val CBA; qui vero refus
i AB, DB centinetur, literis ABD, vol DBA ; et qui métis DE, CBÏ

t centinctur, literis DBC, vel CBD defignatur. fi autem unus tantum
t angulus ad punétum exiliat, defignari. potefl literâ ad punâurn illud

t pofita, ut angulus ad E.’

’ X.
Cum veto reâa linea fuper recta linea infifiens, ces,

qui deinceps funt angulos, aequales inter le fe-
ccrit, reflua efl’ uterque aequalium angulorum;
et quae infiltit reéta linea, perpendicularis voca-

tur ad cam cui infiftit. Il
XI.

Obtufus angulus en, qui major eii rafle. ’ j

I Acutus



                                                                     

LIBER PRIMUS. z

X11.

Aeutus autem, qui miner cit mâte.

XIII.
E Terminus en, qued alicujus et! exuemum.”

XIV.
Figura en, quae alique, vel aliquibus terminis continetur.

XV.
Circulus eii figura plana, una linea contenta, quae circumferentia ap-

pellatur; ad quam ab une punéto intra figuram exiftente omnes
reëtae lineae pertingentes funt aequales.

XVI.

Hoc autem punétum, centrum circuli nuncupatur.

XVII.
Diameter circuli cit recta quaedam linea pet centrum duaa, et ex titra-

que parte circumferentiâ circuli terminata.

XVIII.
Semicirculus cil figura quae continetur diametro et circumferentiâ cir-

culi quae a diametrotintercîpîtur.

A a f Segmentum
Ç



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORUM
XIX.

a Segmentum circuIi en figura quae méta linea et circuli circumfcrcn-

fi tià continetur."

XX. .Reé’tilineae figurac funt, quae mais continentur lineis.

XXI.

Trilatcrac quidem, quae tribus.
XXII.

Œadrilaterae, quae quatuor.

XXIII.
Multilaterac vero, quae pluribus quam quatuor mais lincis continentur.

XXIV.
Trilaterarum figurarum, acquilaterum efi triangulum, qued tria latera

habet aequalia.

XXV.
Ifofceles, qued duo tantum aequalia latent nabot.

XXVI.
Scalcnum Vero, qued tria inacquaiia habct latera.

XXVII.
Ad haec, trilaterarum figurarum, reflangulum quidem triangulum cil,

qued rectum angulum habet.

XXVIII.
Obtufangulum cit, qued obtufum habet angulum.

A Ammagulunt

fifi



                                                                     

LIBER PRIMUS.
XXIX.

Acutangulum veto, qued tresacutos angulos’habet.

XXX.

Quadrilaterarum figurarum, quadratum eii, qued et acquilaterum en

et reéhngulum. i

v i XXXI.’ i
AItera parte lengior figura cit, quae rcéiangula quidem aequiiatera veto

non en.
XXXII.

Rhembus, quae aequilatcra quidem, (cd reëtangula non en: l

017. XXXHI. .Rhomboides, quae oppofita latera inter fe acqualia habens, neque zen
quilatera efi, neque reflangula.

XXXIV.
Fiacre: bas autcm reliquat: quadrilaterae figura: trapezîa vocentur.

’ XXXV.
Parallelae, feu acquidifiantes même lineae font, quae cum in eodem fint

plane, et ex utraquc parte in infinitum producantur, in neutram
partem inter le conveniunt.

" i POSTU-



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORUM
POSTULATA.’

I.
POSTULETUR, a quevis punch ad quodvis punflum rcflam li-

neam ducerc.

Il.
Et reé’tam lineam terminatam, in continuum et dircéium producere.

111.

Et quevis centre et intervalle circulum deicribere.

AXIOMATA.

QU AE eidem aoqualia, et imiter fe funt aequalia.

Et fi aequalibus aequalia adjiciantixlr, rota funt aequalia.

Et fi ab aequalibus aequalia aufcizitlftur, reliqua funt inaequalia.

Et fi inaequalibus aequalia adjicialtiiur, tota funt inaequalia.

Et fi ab inaequalibus aequalia auzmntur, reliqua funt inaequalia.

thuae ejufdem funt duplicia, le funt aequalia.

Et quae ejufdcm fun: dimidia, intis; funt aequalia.

, VIILEt quae fibi mutuo congruunt, inter le funt aequalia.
Totum

Mû



                                                                     

L’IBER PRIMUS.
1X.

Totum cit fua parte’majus.

v x.Duae reétae lincae ipstium non eomprehendunt.

XI.
Omnes anguli real inter Te aequaies finit.

X11.

fi Et fi in duas métas lineas recta linea incidens, interiores et ad caf-
" dem partes angulos duobus re&is minores fecerit, duae illae reéiae
fi lineae in infinitum produé’tae, inter fe convenient ex ea parte ad

fi quam funt anguli duobus mais minores. Vid. notas ad Prop. 2 9.
fi Lib. I.”

PRO-



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROPOSITIO I. PROBLEMA.

SUPER data reétâ lineâ terminatâ triangulum acqui-
laterum cenfiituere.

Sit data refila linea tcnninata AB, opertet veto fuper recta AB tri-
angulum aequilaterum confiituere.

Centre quidem A intervalle autem AB Circulus delàribatur IlBCD;
et rurfus centre B, intervalle BA defcribatur Circulus ACE; et a puné’to

C, in que circuli le invicem fecant ad punc-
b- 2-Pofi- ta A, B ducantur b rectae CA, CB. exit

C

ABC triangulum aequilaterum. A
aniam igitur punëtum A centrum D A

a. 3. voltai:-
mm.

eli circuli BCD, erit AC ipfi AB aequa-
cJS-Definît- lis°; rurfus queniam punétum B centrum

cil circuli CAE, erit BC aequalis reë’tae

BA. olienfa autem cit reé’ta CA aequalis ipfi AB; utraque igitur ip-

iarum CA, CB, ipfi AB cit aequalis. quae autem eidem funt aequalia,
d. LAxioma- et inter fc aequalia fuma; méta igitur CA ipfi CB eft aequalis. tres

igitur CA, AB, BC inter le funt aequales. aequilaterum propterea cil:
triangulum ABC, et conflituturn en: fuper datâ recta linea terminata
AB. Qued erat faciendum.

q PROF. Il. PROB.D datum punflum, datae reé’tae lineae acqualem rec-
tam lineam ponere.

Sit datum quidem punétum A, data veto méta linea 8C; eponet ad

punEtum A, même BC aequalem rectam linearn ponere.

Ducatur



                                                                     

LIBER PRLIMUS.
Ducatur a punëto A ad B recta linea ABa, et fuper ipsâ cenfiitua- a, port. r.

fur triangulum aequilaterum DABb; ct producantur in dire&1nn ipfis b. r. x.
DA, DB reâae lineae AE, BFC, centroque B, intervalle autem BC,c.Port. 2.

Circulus CGH defcribaturd. et rurfus . - a. port.3.
centre D, intervalle DG dcfcribatur K-

circulus GKL. HQ10niam igitur punâum B cen-

trum cil CGH circuli, erit BC ipfi BG D
aequalisc. et rurfus quoniam D cen- C B L n°65 15;
trum eli circuli GKL, erit DL aequa- E
lis DG, quarum DA cit aequalis DE; G
reliqua igitur AL reliquae BG cil ae- F
qualisf, elienfa autem efi BC aequa- f. Ax. 3.
lis ipfi BG. quare utraque ipfarum AL, BC cil aequalis reëtae BG.
quae autem eidem aequalia, et inter le funt aequalia. ergo et reëta AL
aequalis cil: ipfi BC. Ad datum igitur punftumA datae reétae lineae

BC aequalis polira cil: AL. Quod faccre eportebat.

PROF. III. PROB.
DATIS duabus reé’tis lineis inaequalibus, a majore

minori aequalem abfcindere. .
Sint duae datae rectae inaequales AB et C, quamm major fit AB; l

opertet a majore AB minori C aequalem
re&am lineam abfcindere.

Ponatur ad punéium A ipfi C aequalis
méta linea AD’; et centre quidem A, in-

tervalle autem AD defcribatur Circulus
DEFb. et queniam A centrum et): DEF

B circuli,
2.2.1.

b. Poli. 3.
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c.Ax. t.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Acirculi, erit AE ipfi AD aequalis. fed et reë’ta C aequalis efi ipfi AD;

utraque igitur ipfarum AE, C ipfi AD aequalis etit. quare et méta AE

ipfi C eli aequalis c. Duabus igitur datis métis lineis inaequalibus AB
et C, a majore AB mineri C aequalis ablcilfa cit. ngd erat faciendum.

PROF. 1V. THEOREMA.
SI due triangula due lacera duobus lateribus aequalia

habeant, alterum alteri; habeant autem et angulum
angulo aequalem, qui aequalibus mais lineis continetur:
et bafim bafi aequalem habebunt; et triangulum trian-
gule aequale exit; et reliqui anguli reliquis angulis aequa-
les, alter alteri, quibus aequalia lacera fubtenduntur.

Sint duo triangula ABC, DEF, quae duo latera AB, AC duobus
lateribus DE, DF aequalis. habeant, alterum alteri, vidclicet latus qui-
dem AB latcri DE aequale, latus vero AC ipfi DF; et angulum BAC
angulo EDF aequalem. dico, et bafim BC bali EF aequalem elle, et
triangulum ABC aequale triangule DEF; et reliques angules reliquis

angulis aequalcs, alterum alteri, qui- A D
bus aequalia latera fubtenduntur ;
nempe angulum ABC angulo DEF,
et angulum ACB angulo DFE.

Triangule enim ABC applicato
ipfi DEF, et punâo quidem A pefito

in D, recta veto linea AB in ipfa DE; B C E F
cengruct et prrnéium 4B punëto E, qued AB .ipfi DE fit aequalis.
congruente autem AB ipfi DE, congruct et AC ret°ca linea reétae li-

neac DF, quia BAC angulus aequalis efi angulo EDF. quare et punc-
tum C cengruet punéte F, quia recta AC cil aequalis même lineae DE

(cd



                                                                     

LIBER PRIMUS. trTed et punëtum B congruebat punëto E; quare bafis BC bali EF
congruet. Nam fi punëto quidem B congruente ipfi E, C veto ipfi F,
bafis BC bafi EF non congruit; duae reétae lineae lbatium compre-
hendent, qued fieri non petefi a. Congruet igitur BC bafis bafi EF, et... 4x. 1o.
ipfi aequalis crit. Quatre et totum ABC triangulum congruet toti tri-
angule DEF, et ipfi erit acqualc; et reliqui anguli reliquis angulis
congruent, et ipfis aequales erunt. Vidclicet angulus ABC angulo DEF,
et angulus ACB angulo DFE. fi igitur due triangula duo latera duo-

, bus lateribus aequalia habeant, alterum alteri; habeant autem et angu-
lum angulo aequalem, qui aequalibus reëtis lineis continetur: et bafim
bafi aequalem habebunt; et triangulum triangule aequale erit; et re-
liqui anguli reliquis angulis aequales, alter alteri, quibus aequalia latera

fubtenduntur. de erat demonlirandum.

PROF. V. THEOR.
ISOSCELIUM triangulorum qui ad bafim funt anguli inter

fe funt aequales; et, produétis aequalibus mais lineis,
anguli qui fun: fub bafi inter fe aequales erunt.

. Sit ifofceles triangulum ABC, habens latus AB lateri AC aequale,

et producantur in direëtum ipfis AB, AC rec- A v
tac lineae BD, CE. dico angulum quidemABC
angulo ACB, angulum veto CBD angulo BCE
aequalem elle.

Sumatur enim in reé’ta BD puné’tum quod- B C
vis F; atque a majore AE mineri AF aequa-

lis aufcratur AG a, et jungantur FC, GB. quo- F G
niam igitur AF cil aequalis AG, AB vero ipfi D E L 3’ L
AC ; duae FA, AC duabus GA, AB aequa-

B 2 les
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5.4.1.

e. An. 3.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
les finit, altera altcri; et angulum FAG communcm continent; ba-
fis igitur FC bafi GB eii acqualisb, et triangulum AFC aequale tri-
angule AGB ; et reliqui anguli reliquis angulis aequales erunt, alter al-
teri, quibus aequalia latera fubtenduntur; videlicet angulus quidem ACF
aequalis angulo ABG, angulus vero AF C angulo AGB. et queniam rota

AE toti AG efi aequalis, quamm AB efi ae- A
qualis ipfi AC ; erit et reliqua BF reliquae CG
aequalisc. efienfa cit autem FC aequalis GB ;
duae igitur BF, F C duabus CG, GB aequa-

les funt, altera alteri, et angulus BF C aequalis B C
angulo CGB; clique bafis ipforum BC cemmu- I
nis; erit igitur et triangulum BFC aequale b F G
triangule CGB, et reliqui anguli reliquis angu- D E
lis aequales, alter alteri, quibus aequalia latera
fubtenduntur. angulus igitur FBC cil aequalis angulo GCB, et angu-
lus BCF angulo CBG. itaque quoniam totus ABG angulus toti an-
gulo ACF aequalis efienfus cit, quorum angulus CBG cil aequalis ipfi
BCF; erit reliquus ABC relique ACB aequalis, et funt ad bafim tri-
anguli ABC. olicnfus autem cil et F BC angulus aequalis angulo GCB,

qui funt fub bali. lfefcelium igitur triangulorurn &c. E. D.
COR. Hinc omne triangulum aequilaterum cit quoque acquîm-

gulum.

PROF. VI. THEOR.
SI trianguli duo anguli inter fe fin: aequales, et aequales

angules fubtendentia latera inter fe aequalia erunt.

Sit triangulum ABC, habens angulum ABC angulo ’ACB aequa-

lem; dico et AB lattis latcri AC aequale elle.
Si

A!



                                                                     

LIBER PRIMUS. 13
Si enim inaequalis eil rcëia AE ipfi AC, airera ipfàrum eli major. fit ma-

jor AB; arque a majeri AE mineri AC aequalis au; A
femtur DE 1, et DC jungatur. queniam igitur DE D 1.3.1.
cit aequalis ipfi AC, cemmunis autem BC, erunt
duae DE, BC duabus AC, CE aequales, altcrâ al-
teri, Ct angulus DBC angulo ACB eli aequalis ; ba-

fis igitur DC bafi AB aequalis cil, et triangulum B C
DBC aequale b triangule ACB, minus majori; b.4.,.
qued efi abfurdum. non igitur inacqualis eii AB ipfi AC; ergo ae-
qualis crit. fi igitur trianguli &C. E. D.

COR. Hinc omne triangulum aequiangulum eli quequc aequilaterum.

PROF. VII. THEOR.
SUPER eadem bali, et ad eafdem ejus partes, duo tri-
. angula non cenfiituentur, quae habent et latera quae

ad alterum bafis terminum, et ca quae ad reliquum ter-
minum duéia funt, inter fe aequalia.

Si enim fieri potefi, fiipcr eadcm bali AB, et ad eafdem ejus par-
tes cenilituantur duo triangula ACB, ADB quae habent et latera CA,
DA inter le aequalia, et latera CB, DE.

Jungatur CD; vel igitur vertex neutrius D
trianguli cil intra reliqutun triangulum, vel ver-

tex alterius eli intra reliquum. Primo fit neu-
trius trianguli vertex intra reliquum; et quo-
niam AC cfi aequalis ipfi AD, (Tlt et angu-
lus ACD angulo ADC aequalis". cil autem A B
angulus ACD major angulo BCD, major igitur
cit ADC angulus angulo BCD. quare. angulus BDC angulo BCD

multo

a.g.1.



                                                                     

a.5.r.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
multo major crit. rurfus queniam CB efi aequalis ipfi DE, et angu-
lus BDC aequalis a erit angulo BCD; olienfus autem efi ipfo major;
qued fieri mon peteii.

Scd fit alterutrius trianguli vertex, puta D, intra reliquum triangu-

lum ACB; queniam igitur AC cil aequalis ipfi E q
AD, erunt anguli ECD, FDC fub bafi inter le C Il
aequales’; cil autem angulus ECD major au?

gulo BCD, quare FDC angulus major cil an.
gulo BCD; multo igitur angulus BDC major eli
angulo BCD. rurfus queniam CE aequalis cit
ipfi DE, erit angulus BDC aequalis angulo BCD a ;

ofienfus autem efi BDC angulus codent BCD major. qued fieri non
potefi. cafus autem in que vertex unius trianguli cadit in latus alter-
utmm reliqui demenftratione non eget.

Non igitur fuper eâdem bafi, et ad eafdem ejus partes confiituentur

duo triangula, quae habent et latera quae ad alterum bafis terminum,
et ea quae ad reliquum terminum duéta film, inter le aequalia. D.

B

PROF. VIII. THEOR.
SI duo triangula duo latera duobus lateribus aequalia

habeant, alterum alteri, habeant autem et bafim bali
aequalem; angulum queque, qui aequalibus lateribus con-
tinetur, angulo aequalem habebunt.

Sint duo triangula ABC, DEF quae duo latera AB, AC duobus
lateribus DE, DF aequalia habeant, alterum alteri, AB quidem aequale

DE, AC vero ipfi DF; habeant autem et bafim BC bafi EF aequa-
lem. dico angulum queque BAC angulo EDF aequalem elle.

Triangule enim ABC applicato ipfi DEF triangule, et punëto qui- ’

dem



                                                                     

LIBER PRIMUS. 15dem B pofito in E, «en vero lineâ BC in EF; congruet et C punc-
mm puné’to F, queniam BC ipfi EF eli aequalis. itaque congruente

BC ipfi EF, congruent et BA, AC ipfis ED, DF. fi enim bafis qui-

dem BC bafi EF congruit,.la- A D G
tera autem BA, AC lateribus
ED, DF non cengruunt, fed fi-

tum mutant, ut EG, GF; con-
fiituentur fuper eadem bafi, et ad

eafdem ejus partes, due trian- B CE F
gula, quae habent et latera quae ad alterum bafis terminum, et ea quae
ad reliquum duéta funt, inter fe aequalia. non confiituuntur autem a.I-7- t;
non igitur fi bafis BC congruit bafi EF, non congruent et BA, AC latera

lateribus ED, DF. congruent igitur. quare et angulus BAC angulo
EDF congruet, et ipfi erit aequalisb. fi igitur duo triangula 8re. 5’43; 8-

Q E. D.
’PROP. 1X. PROB.

DATUM angulum rectilineum bifariam fecare.

Sit datus angulus reëtilineus BAC; itaque eportet ipfum bifariam
feeare.

Sumatur in AB quodvis punëtum D, et a reéta linea AC ipfi AD

aequalis auferatur a AE ; junéiaque DE confii- A a, 3. L
tuatur fupcr eâ triangulum aequilaterum b DEF, 1,. L L
et AF jungatur. dico angulum BAC a reéia li-
nea AF bifariam feeari.

Q10niam enim AD cit aequalis ipfi AE,
communis autem AF; duae DA, AF duabus
EA, AF aequales flint, altera alteri; et bafis
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EUCLIDIS ELEMENTORUM
DF- cli aequalis bafi EF; angulus igitur DAF angulo EAF cil aequa-
lis°. quare datus angulus rectilincus BAC a recta linea AF bifariam

feflus en. E. F.
PROF. X. PROB.

DATAM reéiam lineam terminatam bifariam fecare.

Sitdata reâa linea tcrminata AB ; oportet ipfam AB bifariam fe-
care.

Confiituatur fuper eâ itriangulum aequilaterum a ABC, et feeetur
ACE angulus bifariam h reëiâ’linea CD. dico C
AB refiam lineam in punfto D bifariam fecari.

Qtoniam enim AC efi aequalis CB, commu-
lnis autem CD; duae AC, CD duabus BC, CD
aequalesfunt, altera alteri; et angulus ACD cil

aequalis angulo BCD; bafis igitur AD bafi DE A D B
cit aequalis c. recta igitur linea tetminata AB bifariam [bêta eli in

punëie D. E. F.

PROF. XI. PROB.
ATAE reéiae lineae, a punéio in ipfa date, ad reâos

angulos rectam lineam ducere. . .
q Sir data recta, linea AB, et datum in ipfa punéium C; eportet a
punëto C ipfi AB ad rectos angulos reâam lineam ducere.

Sumatur in AC plinflum quedvis D, ipfique CD aequalis penatur a
CE, et fuper DE conflituatur triangulum aequilaterum b DF E, et FC
jungatur. dico datae ’reétae lineae AB a punéio C in ipfa date, ad rec-

tos angulos duftam elle FC.
Quoniam

LA
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Quoniam enim DC cil: aequalis CE, et FC communis; duae DC,

CF duabus EC, CF k funt aequales, airera F
alteri; et bafis DF cil: aequalis bafi FE;
angulus igitur DCF angulo BCF efi aequa-

lis °, et funt deinceps. (bande autem reéia c. a. t.
linea fuper reëiâ lineâ infiiiens, ces qui de-

inceps funt angulos aequales inter le fece- A C B
d. Io.Deî.t.rit, reclus d cil uterque aequalium angulo-

rum; ergo uterque ipforum DCF, FCE efi reâus. Datae igitur reâae
lineae AB, a punête in ipfa date C, ad rectos angulos duëia eli recta

linea FC. E. F.
Con. Hinc ofiendi potefi duas reêias lineas non habere fegmcntum

commune.

Non enim, (et! fi fieri pote-fi, habeant duae reflae lineae ABC,

ABD fegmentum commune AB. a punâo E
B ducatur BE ad reâos angulos ipfi AB;
queniam igitur recta linea cit ABC, erit d
angulus CBE aequalis angulo EBA; limi-

liter queniam recta linea cil ABD, erit an- - D
gulus DBE angulo EBA aequalis. cil igi- B C
tut angulus DBE ipfi CBE angulo aequa-
lis, minor majori, qued fieri non potefi. igitur duae reôtae lineae non
pilum habere fegmentum commune.

PROF. XII. PROB.
SUPER datam reëtam lineam infinitam, a date punc-

to, qued in ca non cil, perpendicularem reétam li-
neam ducere.

C

c i , sa
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Sit data quidem refis. linea AB, datum veto punéium C, qued in ca

non cil. opertct friper datam rcâam lineam infinitam AB, a date purifie

C, qued in en non cit, perpendicularem refiam lineam ducere.
Sumatur enim ad alteras partes ipfius AB reëiae lineae, punéium

quedvis D, et centre quidem C, intervalle autem CD Circulus defcriba-

a.Poli. 3.tur a EGF, quae reé’tae AB in F, G, eccurrat; et FG in H bifariarn

b. Io. 1. feceturb,junganturqueCF, CH, CG. dico ’ C
fuper datam rcc’tam lineam infinitam AB,

a date punëto C, qued in ca non efi, per- E
pendicularcm CH duëiam elle.

Queniam enim aequalis cit FH ipfi A F G BD
HG, cemmunis autem HC, duae FH,HC,
duabus GH, HC funt aequales, airera alteri; et bafis CF cil aequalis

i c. DEF-81s bafi CGC; angulus igitur CHF angulo CHG cit aequalis d, et funt de-
. . I

a. nef. 10.

.inceps. quando autem recta linea fuper recta linea infiflens, ces qui de-
inceps funt angulos, aequales inter fe fccerit, recrus cil: uterque aequa-
lium angulorum; et quae infiliit recta linea perpendicularis appellatur
ad eam cui infifiit. fuper datam igitur reéiam lineam infinitam AB a
date punéio C, qued in ca non cil, perpendicularis dueta cil CH; Q E. F.

PROF. xm. THEOR.
CUM reéia linea fuper reéiarn infifiens lineam angulos

fecerit, vel dues rectos, vel duobus rec’iis aequales ef-
ficiet.

Reë’ta enim linea quaedam AB friper reétam CD infiliens, angulos

faciat CBA, ABD. dico CBA, ABD angulos vel dues rectos elle, vel
duobus rcëiis aequales.

Si enim angulus CBA cil aequalis ipfi ABD, due «au filma. fin
minus,
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minus, ducatur a punéto B ipfi CD ad mâtes angulos b BE. anguli igi- b. 11.!.

tur CBE, EBD funt duo reâi’. et queniam CBE duobus CBA, ABE a. Dcf. 10.

cil: aequalis, communis apponatur EBD; ergo anguli CBE, EBD tribus
angulis CBA, ABE, EBD funt aequalcsc. rurfus queniam DBA an- C» MJ-
gulus eli aequalis duobus DBE, EBA, communis apponatur ABC; an.-

A EA
n B C D B C

guli igitur DBA, ABC tribus DBE, EBA, ABC aequales funt. ofienfi
autem funt anguliCBE, EBD iifdem tribus aequales; quae veto eidem
funt aequalia, et inter le aequalia funtd; igitur et anguli CBE, EBD ip- de Al. 1-,
fis DBA, ABC funt aequales. fed CBE, EBD funt duo reé’ti; igitur

DBA, ABC duobus reëtis aequales flint. ergo cum refla linea &c.
QE. D.

PROF. XIV. THEOR.

SI ad aliquam reétam lineam, atque ad punétum in ea
duae rectae lineae non ad eafdem partes pefitae an-

gulos, qui deinceps funt, duobus reétis aequales fecerint;
ipfae reétae lineae in direêtum fibi invicem erunt.

i Ad aliquam reaam lineam AB, atque ad punëtum in ea B, duae
reflae lineae BC, BD non ad eafdem partes pofitae angulos, qui dein:
ceps funt, ABC, ABD duobus reéiis aequales fadant. dico BD ipfi
CB in dircëtum clic.

C 2 Si



                                                                     

20 EUCLIDIS ELEMENTORUM
Si enim BD non cil: in direétum ipfi CB, fit ipfi CB in direëttnn

BE. Quoniam igitur re6ta linea AB fuper recta CBE infiliit, angulî
Ms. 1- ABC, ABE duobus mais funt aequales a.

funt autem et anguli ABC, ABD aequales A
duobus mais. anguli igitur CBA, ABE
ipfis CBA, ABD aequales erunt. commu-

nis auferatur ABC; reliquus igitur ABE E
b. 3. Ax.reliquo ABD cil aequalis b, miner majori, C B D

qued fieri non poteft. non igitur BE cil
in direétum ipfi BC. fimiliter oitendemus neque aliam quampiam Cire
praeter BD. in dircéium igitur cit CE ipfi BD. fi igitur ad aliquam

refiam lineam &c. E. D.

PROF. XV. THEOR.
l duae reâae lineae fe invicem fecuerint, angulos qui
ad verticem funt, inter fe aequales effluent.

Duae enim même lineae AB, CD le invicem feeent in punfto E.
dico angulum quidem AEC angulo DEB,
angulum vero CEB angulo AED acqua- C
lem elle.

.ngniam enim reéia linea AE friper A

reéia CD infiliens angulos facit CEA, A i
AED; enmt CEA, AED duobus mais D

a. 13.1.aequalesa. rurfus queniam refta linea DE
fuper recta AB infifiens facit angulos AED, DEB, erunt AED, DEB«
imguli aequales duobus mais a. Olienfi autem funt anguli queque CEA,

AED duobus refus aequales; anguli igitur CEA, AED angulis AED,
DEB aequales funt. communis aufcratur AED; reliquus igitur CEA

relique



                                                                     

LIBER PRIMUS. 21relique BED cil aequalis. fimili ratione Oliendetur et angulos CEB,
AED aequales elle. fi igitur duae rectale lineae &c. E. D.

COR. 1. Ex hoc manifefie confiat duas retins lineas fe invicem
fecantes, facere angulos ad feétioncm quatuor mais aequales.

COR. 2. Et prOpterea, omnes anguli circa unum punëtum confli-
tuti conficiunt angulos quatuor mais aequales.

l-H

PROP. xvr. THEOR.

OMNIS trianguli, une latere produâo, exterior anguo
lus utrovis interiere et oppofite efi major.

Sir triangulum AEC, et unum ipfius latus EC ad D producatur.
dico exteriorem angulum ACD utrovis interiere et Oppefito, videlicet

CBA, BAC majerem elfe.
Secctur AC bifariam in E3, et junfta BE producatur ad F, pona- a. 10.!:

turque ipfi BE aequalis EF; jungatur etiam FC, et AC ad G produ-

catur. AQ10niamigitur AE quidem eli ae- F
qualis EC, BE veto ipfi EF, duae AE,
EB duabus CE, EF aequales funt, al-
tera alteri ; et angulus AEB, angulo
CEF cil aequalis b, ad verticem enim B
film. Bafis igitur AB aequalis cil bafi
CF, et AEB triangulum triangule CEP,
et reliqui anguli reliquis angulis aequa-
les°, alter alteri, , quibus aequalia latera fubtenduntur. angulus igiturc-4-1-

BAE cit aequalis angulo ECF. major autem cil angulus ECD ipfo
ECF; quatre major cit angulus ACD angulo BAE. fimiliter rem li-

nea

D b.15.x.

G
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nea BC bifariam (ces, oflendctur etiam BCG angulus, hoc efi ACD

d. 15.1. angulus d angulo ABC major. Omnis igitur trianguli &c. E. D.

PROF. xvn. THEOR.

OMNIS trianguli due anguli duobus reâis minores
funt, quomedecunque fumpti.

St triangulum ABC; dico ipfius ABC trianguli duos angulos que-

modocunque fumptes duobus mais minores A
cire.

Producatur enim BC ad D; et quo-
niam trianguli ABC exterior angulus cit
ACD, erit ACD major interiere et oppo-

3-16»Lfit0ABCa; communis apponatur ACB; an- B C D
guli igitur ACD, ACB angulis AEC, ACB

b. 13.1- majores flint. fed ACD, ACB funt aequales duobus reéiisb; anguh
igitur ABC, BCA duobus mais funt minores. fimiliter Ofiendemus an-
gulos queque BAC, ACB, itemque CAB, ABC duobus rectis minores

elle. Ornnis igitur trianguli &c. E. D.

PROF. XVIII. THE OR.
OMNIS trianguli majus latus majerem angulum fub-

tendit.
A

Sit triangulum ABC habens latus AC

latere AB majus; dico et ABC angulum D
angulo BCA majorem elle.

Q10niam enim AC major cit quam AB, B C
a. 3. x. ponatur ripfi AB aequalis AD a, et BD

jungatur.
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jungarur. et quoniam trianguli BDC exterior angulus efi ADB, erit
ADB major interiore et oppofito DCB b. aequalis autem dt ADB ipfib. 16. I.
ABD, quod et latus AB latcri AD fit aequalec; major igitur CR et c. 5.1.
ABD angulus angulo ACB ; quarc ABC îpfo ACB multo major crit.

Omnis igitur trianguli &c. E. D.

PROF. XIX. THEOR.
OMNIS trianguli major angulus a majore latere (ub-

tenditur.

Si: triangulum ABC habens ABC angulum majorem angulo BCA.
dico et lams AC latere AB majus elfe.

Si enim non efl majus, vel AC cf! aequale ipfi AB, vcl îpfo minuà.

aequale autem non efi, mm et angulus ABC A
angulo ACB aequalis effet"; non dt autem ; a. s. L
non igitur AC ipfi AB efl aequale. [cd ne- ’
que minus dt latus AC îpfo AB; effet enim

et angulus ABC angulo ACB minorb; at- B C 5.18.1’
qui non CR; non igitur AC latus minus efi
îpfo AB. oflenfum autem efl neque aequale efTè; cfl igitur AC ipfo

AB majus. Omnis igitur trianguli &c. E. D.

PROF. xx. THEOR.

MNIS trianguli duo latera" reliquo majora funt,
quomodocunque fumpta. ’

Sir enim triangulum ABC; dico ipfius ABC trianguli duo latera re-
liquo majora cire, quomodocunque fumpta; vidclicctlatera quidem BA,

AC



                                                                     

24 EUCLIDIS ELEMENTORUM
AC majora latere BC; latcra vcro AB, BC majora latere AC; et la-
tcra BC, CA majora îpfo AB.

Producatur enim BA ad punëtum D, ponaturque ipfi CA aequalis

a. 3. LAD3, et DC jungatur.
queniam igitur DA efl aequalis AC, erit et angulus ADC angulo

b. 5.1.ACD aequalisb. (cd BCD angulus major

efl: angulo ACD ; angulus igitur BCD an- D
gulo ADC cil major. et queniam triangu- A
lum efl DCB habens BCD angulum ma-

jorem angulo BDC, majorem autem angu- B C
à I9. 1- lum majus lams fubtcnditc, erit latus DB

latere BC majus. efl autem DB aequale ipfis BA, AC; majora igitur
funt latera BA, AC îpfo BC. fimiliter oflcndcmus, et latera quidem
AB, BC majora cire latere CA; latera veto BC, CA ipfo AB majora.

«Omnis igitur trianguli &c. E. D. .

PROF. XXI. THEOR.
j SI a terminis unius lateris trianguli duae reftae lineae

A intra confiituantur, hac reliquis duobus trianguli la-
teribus minores quidem erunt, majorem vero angulum
continebunt.

Trianguli enim ABC in une latere BC a terminis B, C duae reâac
lineae intra confiituantur BD, DC. dico BD, DC reliquis duobus tri-
anguli lateribus BA, AC minores quidem cffe, confinere vero angulum
BDC majorem angulo BAC.

Producatur enim BD ad E; et queniam omnis manguli duo latera
a. 2°. r. relique funt majoraa, erunt trianguli ABE duo latera BA, AE, ma-

jora latere BE. communis apponant EC; funt igitur latcra BA, AC
îpfis
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ipfis BE, EC majora b. rurfus queniam CED trianguli duo latera CE, b. Ax.4.
ED funt majora latere CD, communis apponatur DB; (un: igitur CE,
EB majora ipfis CD, DB b. fèd oflenfum A
sa BA, AC majora cire BE, EC; multo E

igitur BA, AC, ipfis BD, DC majora A

flint. .Rurfus queniam omnis trianguli extc- B

riot angulus interiore et oppofito en ma- C
jor c, erit trianguli CDE exterior angulus BDC major ipfo CED. ca? c, ,6, I;
dem ratione et trianguli ABE exterior angulus CEB ipfo BAC eft ma-
jor. fed angulus BDC ofienfus efl major angulo CEB; multo igitur
BDC angulus angulo BAC major erit. fi igitur a terminis unius late-

ris &c. E. D.
PROF. XXII. PROB.

X tribus reëtis lineis, quae tribus métis lineis datis ae-
quales funt, triangulum confituere. oportet autem

duas reliqua majores efl’e, quomodocunque fumptasn. a. 20. x;

Sint ces datae re&ac lineae A, B, C, quarum duae reliquâ majores

funt, quomodocunque fump-

tac, ut fcilicet A, B, quidem K
fin: majores quam C; A, C,
veto majores quam B; et
praetcrea B, C majores quam

A. itaque oportet ex mais
lineis aequalibus ipfis A, B,
C, triangulum confümcrc.

Exponatur aligna rcêta
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linea DE, terminata quidem ad D, infinita vero ad E; et ponatur ipfi
quidem A aequalis a DF, ipfi vero B aequalis FG, et ipfi C aequalis
GH; et ccntro F, intervallo autem FD Circulus defcribatur b DKL.
rurfufque centre G et inter-

valle GH alius circulus KLH K
defcribatur, et jungantur KF,

KG. dico ex tribus reâis li- A
neis aequalibus. îpfis A, B, C,

niangulum KF G conflitutum
cflè.

(boniam enim punétum

F centrum .611 DKL circuli,
erit FD aequalis Flic; (cd FD CR aequalis reâac lineae A; efi igitur
F K aequalis ipfi A. rurfus queniam puné’tum G centrum efi circuli

LKH, erit GH aequalis GKc ; fed GH cf! aequalis ipfi C; igitur et
0K ipfi C aequalis erit. CF: autem et FG aequalis B; tres igitur même
lineae KF, F G, GK tribus A, B, C aequales funt. ex tribus igitur
mais lineis KF, FG, GK quae funt aequales tribus datis mais lineis
A, B, C, triangulum conflitutum dt KF G. E. F.

PROF. XXIII. P ROB.
D datam reftam lineam, et ad datam in ea punâum,
dato- angulo reâilineo aequalem angulum reéfilineum

confiituere. .Sir data quidem rafla linea AB, datum vero in ipfa punâum A,
et dams angulus reflîiincus DCE; oporret ad datam reâam lineam
AB, et ad datum in ca punâum A, date angulo Jcâüinco DCB ac-
quaiem angulum reflilineurn confiitucrc.

Sumantur
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Sumantur in utraque ipfarum CD, CE quaevis punéta D, E, jan-

gaturque DE; et ex tribus métis li-

neis, quae aequales fint tribus CD, C A
DE, EC triangulum conflituatur * A ., 2,. L
AF G, ita ut CD fit aequalis AF,
et CE ipfi AG, et DE ipfi FG.
Qjoniam igitur duae DC, CE dua- D E
bus FA, AG aequales funt, altera I G
alteri, et bafis DE cit aequalis bafi B I
FG; angulus DCE aequalis erit angulo F AGb. Ad datam igitur b. 8. r;
rectaux lineam AB, et ad datum in ca punëtum A, dato angulo méti-
lineo DCE aequalis angulus reéülineus conftitutus eft FAG. Q E. F.

PROP. XXIV. THEOR.
SI duo triangula duo latera duobus lateribus aequalia

habeant, alterum alteri, angulum autem angulo ma-
jorem, qui aequalibus reétis lineis continetur; et bafim
bafi majorem habebunt.

Sint duo triangula ABC, DEF, quae duo latera AB, AC duobus
lateribus DE, DF aequalia habe- A
ant, alterum alteri, vidclicet latus
quidem AB aequale lateri DE,
latus veto AC aequale DF; rat
angulus BAC angulo EDF fit
major. dico, bafim BC bafi EF B

E Gmajorem cire. ERectarum enim DE, DF fit DE ca quae non major eft altera
DF, et confiituatur ad rectaux lineam DE, et ad punétum in ca D,

D 2 angulo
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a. 23. Langulo BAC aequalis angulus EDGa; ponaturque alternai ipfarum
b. 3. r. AC, DF aequalis DG b, et EG, GF jungantur.

Itaque queniam AB quidem eft aequalis DE, AC vero ipfi DG,
duae BA, AC duabus ED, DG aequales funt, altera alteri; et angu-

lus BAC efi aequalistangulo EDG; A D
bafis igitur BC bafi EG dt ae-

c.4.x. qualisc. rurfus queniam aequalis
cit DG ipfi DF, cit angulus DF G

d. 5. 1. angulo DGF aequalisd ; major au-

tem eft angulus DGF angulo B E G
EGF, erit itaque DF G angulus F
angulo EGF major; multo igitur major eft EFG angulus îpfo EGF.
et queniam triangulum eft EF G angulum EFG majorem habens an-

e.19.l.gulo EGF, majori autem angulo Iatus majus fubtenditur°; erit latus
EG latere EF majus. Ted EG latus dt aequale lateri BC; ergo et BC
ipfo EF majus erit. fi igitur duo triangula &c. E. D.

PROF. XXV. THE OR.
. SI duo triangula duo latera duobus lateribus aequalia

habeant, alterum alteri, bafim vero bafi majorem; et:
angulum angulo, qui aequalibus lateribus continetur, ma-
jorem habebunt.

Sint duo triangula ABC, DEF, quae duo latera AB, AC duobus
lateribus DE, DF aequalia habeant, alterum alteri, videlicet latus AB
aequale lateri DE, et lams AC lateri DF; bafis autem BC bafi EF
fit major. dico, et angulum BAC angulo EDF majorem cire.

Si enim non cit major, vel aequalis cit vel miner. aequalis autem
non cit angulus BAC angulo EDF, cira enim et bafis BC bafi EF

aequalis a.
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aequalis a. Non cit autem; non igitur aequalis cit BAC angulus an- 3.4.1.
gulo EDF. Ted neque miner; mi-

nor enim effet et bafis BC bafi EF b. A D b. 24. l.
atqui non cit ; non igitur angulus
BAC angulo EDF cit minor. citen-
fum autem cit neque aequalem efiè;

angulus igitur BAC angulo EDF B a C E l F
major erit. fi igitur duo trian-
gula &c. E. D.

PROF. xxvr. THEOR.

SI duo triangula duos angulos duobus angulis aequales
habeant, alterum alteri, unumque latus uni lateri ac-

quale, vel quod aequalibus adjacec angulis, vel quod uni
aequalium angulorum fubtendicur; et reliqua latera reli-
quis lateribus aequalia, alterum alteri, et reliquum angu-
lum relique angulo aequalem habebunt.

Sint duo triangula ABC, DEF, quae duos angulos ABC, BCA duo-
bus angulis DEF, EFD aequales habeant, alterum alteri, videlicet an-

gulum quidem ABC aequalem an- A D
gulo DEF, angulum vero BCA
angulo EFD; habeant autem et
unum latus uni lateri aequale; et
primo, quod aequalibus adjacet
an ulis, nempe latus BC lateri EF.

dicî et reliqua latera reliquis late- B C E F
ribus aequalia habere, alterum alteri, lams fcilicet AB lateri DE, et la-

tus
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tus AC lateri DF ; et reliquum angulum BAC reliquo angulo EDF
aequalem.

Si enim inaequalis cit reéta linea AB ipfi DE, una ipfarum major

cit. fit major AB, ponaturque BG aequalis DE, et GC jungatur.
Quoniam igitur BG quidem cit aequalis DE, BC vero ipfi EF, duae
GB, BC duabus DE, EF aequales flint, altera alteri; et angulus GBC
eft aequalis angulo DEF: bafis

-igitur cc bali DF cit aequalisn, D
et GBC triangulum triangulo
DEF, et reliqui anguli reliquis
angulis aequales, alter alteri, qui-

bus aequaha latera fubtenduntur; B C E F
ergo GCBvangulus cit aequalis an-

gulo DFE ; (cd angulus DFE angulo BCA aequalis ponitur; quare et
BCG angulus angulo BCA cit aequalis, minor majori, quod fieri non
poteft. non igitur inacqualis cit AB ipfi DE; ergo aequalis erit. eft
autem et BC aequalis EF ; itaque duae AB, BC duabus DE, EF aequa-
les funt, altera alteri, et angulus ABC aequalis eft angulo DEF ; bafis igi-

tut AC bali DF, et reliquus angulus BAC reliquo angulo EDF cit
aequalisa.

Sed rurfus fint latera quae aequalibus angulis fubtenduntur aequa-
lia, ut AB ipfi DE 3 dico rurfus, et reliqua latera reliquis lateribus ae-
qualia cire, AC quidem ipfi DF, BC vero ipfi EF; et adhuc reliquum
angulum BAC reliqua angulo EDF aequalem.

Si enim inaequalis dt refta linea BC ipfi EF, una ipfarum major
cit. fit major BC, fi fieri poteft, ponaturque BH aequalis EF, et AH
jungatur. Quoniam igitur BH quidem cit aequalis EF, AB vero ipfi
DE ; duae AB, BH duabus DE, EF aequales flint, altera alteri; et
aequales angulos continent 5 ergo bafis AH bali DF dt aequalis, et ABH

triangulum



                                                                     

LIBER PRIMUS. .31triangulum triangule DEF, et reliqui anguli reliquis angulis aequales
erunt, alter alteri, quibus aequalia latera fubtenduntur. aequalis igitur
cit angulus BHA angulo EFD. (cd EFD cit aequalis angulo BCAb; b. ex hyp.
ergo et BHA angulus angulo BCA cit aequalis, trianguli (cilicet AHC

exterior angulus BHA aequalis A D
interiori et oppofito BCA, qued
fieri non poteit c. quare non inac-

qualis cit BC ipfi EF; aequa-
lis igitur; cit autem et AB ae-
qualis DE; duae igitur AB, BC

duabus DE, EF aequales funt, al- B H C E
tcra alteri; angulofque aequales continent; quare bafis AC aequalis
en: bafi DF, et reliquus angulus BAC relique angulo EDF dt aequa-

lis. fi igitur duo triangula 8Ce. E. D.

PROP. XXVII. THEOR.
I in duas métas lineas reëta linea incidens alternes an-

- gulos inter fe aequales fecerit, paraHelae erunt reftae
lineae.

c. 16. r;

In duas enim reétas lineas AB, CD rcëta linea EF incidens alternes v

angulos AEF, EF D aequales inter fe Fa-

ciat; dico reétarn lineam AB ipfi CD ,

A E Bparallelam elle.

Si enim non eft parallela, produëtae G
AB, CD,-vol ad partes BD convenient, C jF D
vel ad partes AC. producantur, conve-
niantque ad partes BD in punfto G; itaque GEF trianguli exterior
angulus AEF major cit interiere et oppofito EFG’I; fed et aequalis,a,16.,.

qued
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qued fieri non poteft. non igitur AB, CD produétae ad partes BD con-
venient. fimiliter demonftrabitur neque convenire ad partes AC. quae

b. nef. 3 5. vero ad neutras partes conveniunt, iparallelae inter fc funtb. parallela i-

gitur cftAB ipfi CD. quarc fi in duas reétas lineas &c. E. D.

32.

P ROP. XXVIII. THE O R.

v I in duas reétas lineas reéta linea incidens exteriorem
angulum mtenon, et oppofito, et ad eafdem partes

aequalem fecent; vel mtenores et ad eafdem partes due-
bus reétis aequales: paraflelac erunt inter fe reétae lineae.

In duas enim métas lineas AB, CD reéta linea EF incidens exte-

riorem angulum EGB interiori et eppofito ad eafdem partes GHD
aequalem faciat; vel interiotes et ad eafdem partes BGH, GHD
duobus reétis aequales. dico reétam lineam AB reétae CD parallelam

cire.

Quoniam enim EGB angulus aequalis cit angulo GHD, angulus
m ,5, I, autem EGB angulo AGHa, erit et angulus AGH angulo GHD ae-

k b, 27,1, qualis; et funt alterni; parallela b igitur cit E

AB ipfi CD. rurfus queniam anguli BGH, Xj
c. ex hyp. GHD duobus rcétis funt aequales c, et flint A-- B
d. 13.1. AGH, BGH aequales duobus reétisd; crunt ,

anguli AGH, BGI:I angulis BGH, GHD C Ph D
aequales. communis auferatur BGH; reh- R

Fquus igitur AGH cit aequalis relique GHD ; V
et funt alterni; ergo AB îpfi CD paraHela erit. fi igitur in duas reéta

lincas &c. E. D.

PROP. XXIX.
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PROP. XXIX. THEOR.

IN parallelas reétas lineas reéta linea incidens, et alter- v1.1, No...
nos angulos inter fe aequales; et exteriorem interioriadhmp’q”

et oppofito et ad eafdem partes aequalem; et interieres
et ad eafdem partes, duobus reétis aequales efficiet.

In parallelas enim rcétas lineas AB, CD reéta linea incidat EF. dico

alternes angulos AGH, GHD inter le aequales efiicere ; et exteriorem
EGB interiori et oppofito et ad eafdcm partes GHD aequalem; etin-
teriores et ad eafdem partes BGH, GHD duobus reétis aequales. ,

Si enim inaequalîs eft AGH ipfi GHD, unus ipforum major cit; fit

major AGH. et queniam AGH angulus major cit angulo GHD, com-
munis apponatur BGH; anguli igitur AGH, E
BGH angulis BGH, GHD majores funt. (cd
anguli AGH, BGH funt aequales duobus rec- A G
tis a ; ergo BGH, GHD anguli funt duobus rec-
tis minores. quae vero cum aliqua reéta angulos C

interieres et ad eafdem partes minores duobus
reétis efiiciunt, in infinitum produétae inter le conveniunt* ; ergo reétae au. "me.

lineae AB, CD in infinitum produétae inter le convenient. atqui non 12m.. a! M
conveniunt, cum parallelae ponantur. non igitur inaequalis eft angulus
AGH angulo GHD; eft igitur aequalis. angulus autem AGH aequa-
lis cit angulo EGBb; ergo et EGB ipfi GHD aequalis erit. communis 5. Is- î»

apponatur BGH ; anguli igitur EGB, BGH funt aequales angulis BGH,
GHD; fed EGB, BGH aequales a funt duobus reétis; ergo et BGH,
GHD duobus reétis aequales erunt. in parauelas igitur métas lineas Sec.

(LE. D.

E t PROP. XXX.
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PROP. XXX. THEOR.
UAE eidem même lineae funt paranelae, et inter fe

func parallelae.

34

Sir utraque ipfarum AB, CD ipfi EF patafiola; dico et AB ipfi
CD parallelam elle.

Incîdat enim in îpfas reéta linea GHK; et queniam in parafielas

métas lineas AB, EF, méta linea GK inci-

dit, angulus AGH angulo CHF cit aequa-
o. 29. I. lis a. rurfus queniam in parallelas reétas li- A

neas EF, CD recta linea inciditGK, aequa- E
lis eftGHF angulus angulo GKD’R dien-

fus autem cit et angulus AGK angulo
GI-IF aequalis; ergo et AGK ipfi GKD aé-

3, 27.1. qualis erit. et funt alterni; parallcla igitur dt AB ipfi CDb. Ergo
quae eidem rectale lineae ôte. Q E D.

PROP. XXXI. PROB.
ER datum punétum, dame reétae lineae paraHeIam

reétam lineam ducere.

Sir datum quidem punftum A, data veto reéta linea BC; oponet

pet A punétum ipfi BC reétae lineae paralle- E A F
lam reétam lineam ducere.

Sumatur in BC quedvis punétum D, et jun-

gatur AI); conflituaturque ad refrain lineam D C
DA, et ad punétum in ipfa A, angulo ADC ae-

a. 23. r. qualis angulusaDAE 3 et in direétum ipfi EA reéta linea AF producatur.

i (boniam
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queniam igitur in duas reétas lineas BC, EF méta linea AD in-

cidens alternes angulos EAD, ADC inter fe aequales efficit, EF ipfi
BC parallela erîtl’. Fer datum igitur punétum A datae reétae lineaeBC b. 27. r.

parallela duéta cit reéta linea EAF. Q E. F.

PROP. XXXII. THEOR.

OMNIS trianguli, une latere produéto, exterior an-
gulus duobus interioribus et oppefitis cit aequalis;

et trianguli tres interieres anguli duobus reétis aequales
funt.

Sit triangulum ABC; et unum ipfius latus BC in D producatur.
dico angulum exteriorem ACD duobus interioribus et eppofitis CAB,
ABC aequalem elfe ; et trianguli n’es interieres angulos ABC, BCA,
CAB duobus reétis elfe aequales.

Ducatur enim pet punétum C ipfi AB reétae lineae parallela * CE. a. 31.1.

et queniam AB ipfi CE parallela cit, et in ipfas incidit AC, alterni an-

guli BAC, ACE inter le aequales funt b. . b. 29. r;
rurfus queniam AB panHela cit CE, et A
in ipfas incidit reéta linea BD, exterior E
angulus ECD interiori et oppofito ABC
cit aequalis b. oftenfus autem cit angulus

ACE aequalis angulo BAC; quare totus 0 D
ACD exterior angulus aequalis cit duobus interioribus et oppofitis CAB,

ABC. communis apponatur ACB ; anguli igitur ACD, ACB tribus
CBA, BAC, ACB aequales funt. fèd anguli ACD, ACB funt ae-
quales duobus reétisc; ergo et CBA, BAC, ACB duobus reétis funt c. I3. r.
aequales. Omnis igitur trianguli une latere produé’to &c. E. D.

E a Con. r.
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COR. r. Omnes fitnul anguli interieres cujufcunque figurae rcétilî-

neae, una cum quatuor mais angulis, confi- D
ciunt bis rot rectos quot funt latera figurae. E

j Nain figura quaevis reétilinea ABCDE c
dividi peteft in tot triangula quot funt ejus
latera, ducendo fcilicet reétas a punéto F in-

tra figuram ad omnes ejus angulos. trian- A
gulorum autem omnes anguli, pet praece-
dentem, (imul aequales funt bis tot reétis quot fun: triangula, hoc cit
quet funt latera figurae. omnes autem iidem anguli aequales funt an-
gulis figurae, una cum angulis ad F verticem communem triangulorum,

hoc cit una cum quatuor reétis a. ergo omnes anguli figurae una cum
quatuor reétisaequales funt bis tet mais quot funt latera.

COR. 2. Omnes fimul anguli exteriores cujufcunque figurae reétî-
lineae aequales funt quatuor reétis.

Angulus enim interior ABC fimul cum

b. r 3. r . cxteriore adjacente ABD, aequalis b eft duo- A
bus reétis; ergo omnes interieres fimul

cum exterioribus aequales funt bis rot rec- v
ris quot funt latera figurac, hoc eft, per Co- D B C
rollariurn praecedens, omnibus interioribus

angulis figurae una cum quatuor teétis. Ergo exteriores aequales fun:
quatuor reétîs.

taxon-.154.

PROP. XXXIII. THEOR.

UAE aequales et parallelas ad eafdem partes con»
f j jungunt reétae lineae, et ipfae aequales. et paraflelae-
A BDC.

Sint

w



                                                                     

LIBER PRIMUS. l 37Sint aequales et parallelae AB, CD, et îpfas conjungant ad eafdem-

partes reétae lineae AC, BD; dico AC, BD aequales, et parallelas elfe.

jungatur enim BC ; et queniam AB parallda cit CD, in ipfafque
incidit BC, alterni anguli ABC, BCD aequales fuma. et quoniam ABa- 29. I.

cit aequalis CD, communis autem BC, duae A B
AB,- BC duabus DC, CB funt aequales; et
angulus ABC aequalis eft angulo BCD; ba;
fis igitur AC bali BD cit aequalis b, trian- a

gulumque ABC triangule BCD, et reliqui C D
anguli reliquis angulis aequales eruntb, alter alteri, quibus aequalia la-
tera fubtenduntur. ergo angulus ACB angulo CBD cit aequalis. et
queniam in duas reétas lineas AC, BD reéta linea BC incidens, alter-

nes angulos ACB, CBD aequales inter le eflicit, parallela cit AC ipfi
BDC. oftenfa autem eft et eidem aequalis. quae igitur aequales et sa 27- I-

parallclas &c. Q E. DE

PROP. XXXIV. THEOR.
PARALLELOGRAMMORUM fpatiorum latera quae ex op»

pofito, et anguli, inter fe aequalia funt; et diameter
ca bifariam fecat.

b. 4. 3.

Sît parallelogrammum ABDC, cujus diameter BC. dico ABCD
parallelogrammi latera quae ex oppofito et angulos, inter le aequalia

elfe; et diametrum BC ipfum bifariam fe- A B
cate.

(gomma enim parallela eft AB ipfi CD,
et in ipfas incidit reéta linea BC, anguli al-

ternî ABC, BCD inter fc aequales fuma.
rurfus queniam AC ipfi BD parallcla cit, et in ipfas incidit BC, altemî

anguli

D a. 29. r.
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et

a. 29. r.

b. 26. r.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
anguli ACB, CBD aequales funt inter fe’. duo igitur triangula funt
ABC, CBD, quae duos. angulos ABC, BCA duobus angulis BCD, CBD

aequales habent, alterum alteri, et unum lattis uni lateri aequale qued
cit ad aequales angulos, commune unique BC; erga et reliqua latera
reliquis lateribus aequalia habebunt, alterum alteri, et reliquum angu-
lum relique angulo aequaleml’; aequale igiv « A B
tut elt latus” quidem AB lateri CD, lares

. ’vero AC ipfi BD, et angulus BAC angulo

c.4.r.

Vid. Fig. a.
3.

BDC aequalis. ett’quoniam angulus ABC C D
dt aequalis angulo BCD, et angulus CBD
angulo ACB; erit lotus angulus ABD aequalis toti ACD. oflenfus
autem cit et angulus BAC angulo-BDC aequalis ; parallelogrammorum
igitur fpatiomm latera, quae ex eppolito, et anguli inter le aequalia funt.

dico etiam diametmm ca bifariam fecarc. Quoniam enim aequalis elt
AB ipfi CD, communis autem BC; duae AB, BC duabus DC, C3
aequales funt, altera alteri; et angulus ABC aequalis cit angulo BCD;
triangulum igitur ABC triangule BCD aequale erit°. Ergo diameter
BC parallalogrammum ACDB bifariam focat. Q E. D.

PROP. XXXV. THEOR.
PARALLELOGRAMMA fuper eâdem bali, et in eifdem pa-

rallehs confiituta, inter fe aequalia funt.

Sint parallclogramma ABCD, EBCF fuper A D F
eâdcm bali BC, et in eifdem parallclis AF, BC

conflituta. dico ABC D parallelogrammum
EBCF parallelogrammo aequale elfe.

Si enim parallelogrammomm ABCD, DBCF B C
latcra AD, DE bali BC Oppofita, in eodem

punéto
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punëto D tcrminata fucrim, manifcfium en unumque parauelogram-
mura duplum cire trianguli BDCa; quart: et inter [à funt aequalia. a. 34. r.

’Non autem fint parallclogmmmorum ABCD; EBCF lacera AD,
EF bali oppofita, in code puné’to terminata; et queniam pamllelo-

grammum dl ABCD, aequalis dt AD ipfi BCa; cadcm quoquc ra-
tione et EF aequalis dt BC; quatre et AD ipfi EF aequalis eritb; etb-lx- i.
communis CR DE; rota igitur val reliqua AE totî vcl reliquae DF CR

WÎÎ D5; n . 
a c B c   I -aequalis c. dl autem et AB aequalis DC; ergo duae EA, AB duabus c. Ax. z. 3.

FD, DG aequales film, airera alteri; et angulus FDC aequalis dl an-
gulo EAB exterior interiorid; bafis igitur  EB bafi PC cil aequalis, ctd. 29.1.
EAB triangulum aequale e triangule F DC. aufcratur triangulum FDC e.4. I-
c trapczio ABCF, et ex codcm trapezîo auferatur triangulum EAB, re-
liquum igitur paralielogrammum ABCD aequale erit relique parafie-
logrammo EBCFÏ. Ergo paralldogramma fuper eadem bafi &c. C A153.

Q E. D. A. PROP. XXXVI. THEOR.

r )

ARALLELOGRAMMA fuper aequalibus bafibus, et in eiiî
dem paraHelis confiituca, inter fr: aequalia funt.

Sint parallclogramma ABCD, EFGH fiJpcr aequalibus bafibus BC,
FG, et in eifdcm parallelis AH, BG conflituta; dico parafielogram-
mum ABCD ipfi EFGH aequale are.

Jungantur
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a. 34.1.

b. 33. 1.

c. 35.1.

1.31.1.

b. 35.1.

c. 34. I.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
jungantur enim BE, CH; et quoniam aequalis cfi BC îpfi FG, et

F G îpfi EH a, erit et BC ipfi EH aequalis; fimtquc parallclac, et ip-

Iàs conjungunt BE, CH. quae autem A D E H
aequalesHCt paraHeIas ad cafdem par-

-tcs conjungunt, aequales et parallelae
funtb; ergo EB, CH et aeqüales funt

et paraHelae. parallelogrammum igitur

efl EBCH, et aequale ipfi ABCD C, B v C F G
bafim enim cahdem habct BC, et in eifdcrn parallclîs BC, AD confli-

tuitur. fimili ratione et EFGH parallelogrammum eidem EBCH en:
aequale. Ergo et parallelogrammum ABCD efl aequale ipfi EFGH.
Parallclogrannnajgitur fuper aequalibus bafibus &c. E. D.

PROP. XXXVII. THE O R.
’ l [RIANGULA fuper eâdem bafi, et in cifdem paraHelis

confirma, inter fc aequalia funt.

Sint triangule: ABC, DBC fuper cadcm bafi BC, et in eifdem paral-
lclis AD, BC cçnfliruta. dico ABC triangulum triangule DBC aequale
cf125.

Producatur AD ex utraquc parte in E, F punâa, et pet B quidem

îpfi CA parallcla ducatur BE ; pet C veto E A D F
ipfi BD parallcla ducatur CF a. Parallc-
logrammum igitur cfl utmmquc ipforum

EBCA, DBCF ; et parallalogrammum
EBCA cit aequale îpfi DBCF b; etenirn B C
fupcr eâdcm funt bafi BC, ’et in -cîfdcm ’

parallclis BC, EF; eflque parallelogrammi quidem EBCA dîmîdium

ABC triangulumc, diamctcr enim AB ipfum bifariam focat; parallclo-

A I grammî
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grammî vcro DBCF dimidium triangulum DBCC, ipfum enim bifarîam c. 34. r.

[leur diameter DC. acqualium autem dimidia inter le aequalia funrd;d. Ax. 7.
ergo triangulum ABC triangule DBC ell aequale. Triangula igitur fil-

per eadcm bali 8re. Q E. D.

PROP. xxxvm. THEOR.
’ l tRIANGULA fuper bafibus aequalibus, et in eifdem pa-

rallelis confiicuta, inter fe fun: aequalia.

Sint triangula ABC, DEF fuper aequalibus bafibus BC, EF et in
eifdem parallelis BF, AD confiituta. dico ABC triangulurn DEF tri-

angule aequale elle. i IPreducatur enim AD ex utraquc parte in G, H punas, et pet B
quidem ipfi CA parallela ducatur BG, per F vero ducatur FH paral-

lela ipfi EDa. parallelogram- D H 0.31.1.G ’ A
mum igitur efl unumque ipforum
GBCA, DEFH ; arque cil GBCA

aequale îpfi DEFHb; fupcr ae- 5. 35- 14

B C Equalibus enim funt bafibus BC, F
EF et in eifdem parallelis BF,
GH; parallelogrammi vero GBCA dîmidium cil ABC triangulum,
nam diameter AB ipfum bifariam recat ; et parallelegrammi DEFH
dimidium cil triangulum DEF c, diamcter enim DF îpfum feeat bifa- c. 34.1.
riarn. aequalium autem dimidia inter le aequalia funtd; ergo ABC [ri- d. Ax- In

angulum triangule DEF eft aequale. Triangula igitur finer aequalibus
bafibus &c. Q E. D.

F PROP. XXXIX.
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PROP. XXXIX. THEOR.
TRIANGULA aequalia fuper eadem bali, et: ad eafdem

partes confiituta, in eifdem funt parallelis.

Sint aequalia triangula ABC, DBC fuper eadem bafi BC conflituta,
.et ad eafdem partes; dico in eifdem elfe parallelis.

Jungatur enim AD, dico AD parallelam elfe ipfi BC; fi enim non
a. 31.1. efl, ducatur per A punétum ipfi BC,parallela recta linea AEa, et EC

jungatur. aequale igitur cil ABC triangulum tri-

b. 37.1..angulo EBCb, fiiper eadem enim efl bali BC, et A ’ D
in eifdem parallelis BC, AE. fed ABC triangulum

:triangulo DBC dl aequale; ergo et rriangulum
DBC aequale efl EBC triangule, majus mineri,

7 qued fieri non poteft. Non igitur AE ipfi BC B C
parallela en. fimiliter ollendemus neque aliam quampiam parallelam
elle, praeter ipfam AD; ergo AD ipfi BC en: parafiela. Triangula igi-

tur aequalia &c. E. D.

PROP. XL. THEOR.
TRIANGULAÎvaualia fuper. bafibusaequalibus, et ad

cal-dem partes confiicuta, in eifdem funt parallelis.

Sint aequalia rriangula ABC, DEF A D
I friper aequalibus bafibus BC, EF cen-

fiituta, et ad eafdcm partes; dico etiamk G
in cifdem clic parallelis.

Jungatur enim AD, dico AD ipfi
Btharallclam elle. Nam [i non cil, B CE Fducatur
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ducatur pet A ipfi BF parallela ’ AG, et GF jungatur. Triangt1lu1nn.gr.r.
igitur ABC triangule GEF efl aequaleb, funt enim fuper aequalibus b. 38.1.
bafibus BC, EF, et in eifdcm parallelis BF, AG. fed triangulum ABC
aequale efi triangule DEF; ergo et triangulum DEF triangule GEF a.
aequale erit, majus mineri, qued fieri non potefl. non igitur AG ipfi
BF cit parallela. fimiliter oflendemus neque aliam quampiam paral-
lelam elle, praeter AD. Ergo AD ipfi BF parallela cit. Acqualia igi-

tur triangula &c. E. D.

PROP. XLI. THEOR.
SI parallelogrammum et triangulum candem bafim ha-

beant, in eifdemque fint parallelis ; parallelogïam«
mum ipfius trianguli duplum erit.

Parallelogrammum enim ABCD et triangulum EBC bafim habeant
candem BC, et in eifdem fint parallelis BC, AB; dico parallelegram-

mum ABCD trianguli EBC duplum elle. A D En
Jungatur enim AC; triangulum igitur ABC

triangule EBC cit aequale a, etcnim fuper eâdcm L 37’ L
bafi BC, et in eifdem funt parallelis BC, AE.
fed ABCD parallelogrammum duplum cil trian-

vb. 34. r.’guli ABCb, diameter enim AC îpfum bifariam B c
feeat; quarc et ABCD ipfius trianguli EBC u
duplum erit. fi igitur parallelogrammum &c. Q E. D.

PROP. XLII. PROB.

ATO triangule aequale parallelogrammum, in an-
gulo rectilineo date angulo aequali, coniiituere.

F a Sir
.p 0-.-
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a. 10.!.

b. 23.1.

C; 3l. I.

d. 38. t.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Sit datum triangulum ABC, datus autem reétilineus angulus D. ita-

que oportet, date triangule ABC aequale parallelogrammum conflituerc
in angulo rectilineo ipfi D aequali.

Secetur BC bifariam a in E, jungatur AE, et ad re&am lineam EC
atque ad punëtum in ca E, confiituatur angulus CEP aequalis ipfi Db;

et per A quidem ipfi EC parallela ducatur AG C, pet C vero ipfi EF

ducatur parallela CG C. parallelegrammum A F G. n
igitur cit FECG. et queniam BE cit ae-
qualis EC, erit et ABE triangulum trian-

gule AEC aequaled, friper aequalibus enim D
funttbafibus ’BE, EC, et in eifdem BC,AG

parallelis; ergo triangulum ABC trianguli B E C
AEC cit duplum. cit autem et parallelo-

«41.1. grammum FECG duplum trianguli AECC, bafim enim candem habet,
et in eifdcm cit parallelis. aequale igitur cfi F ECG parallclogrammum
triangule ABC, habetque CEP angulum aequalem angulo D date.
Date igitur triangule ABC aequale parallelegrammum FECG confii-
tutum eli, in angulo CEF qui angulo D cit aequalis. Q E. F.

PROP. XLIII. THEOR.
MNIS parallelogrammi fpatii corum, quae circa dia-

metrum funt, parallelogrammerutn cemplementa
inter fe funt aequalia.

Sir parallelogrammum ABC D, cujus diameter AC, et circa ipfam
AC parallclogramma quidem fint EH, FG, quae vero complcmenta di-

cuntur BK, KD; dico BK complemcntum cemplemento KD aequale
cire. p

Queniam enim parallelegrarnmum cit ABCD, et ejus diametcr AC,
aequale
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aequale cit ABC triangulum triangule ADC a. turfus queniam EKHA a. 34. r.
parallelogrammum cit, cujus diameter AK, triangulum AEK triangule

AHK aequale erit a. eadem ratione, et tri- A H D
angulum KGC triangule KF C cit aequale.

Quoniam igitur triangulum quidem AEK E F
aequale cit triangule AHK, triangulum

veto KGC ipfi KFC; erit triangulum i

G C
AEK una cum triangule KGC aequale B
triangule AHK una cum KFC triangule.
cit autem et totum triangulum ABC aequale teti ADC’; reliquum
igitur BK cemplementum relique complemento KD cit aequale. Ergo
emnis parallelegrammi &c. Q E. D.

PR OP. XLIV. PROB.
D datam reéiam lineam, date triangule aequale paral-

lelogrammum applicare, in angulo rectilinee date
angulo aequali.

Sit data quidem recta linea AB, datum veto triangulum C, et datu:
angulus rectilineus D. epprtet igitur ad datam reétam lineam AB, date

triangule C, aequale paralle- F E K
legrammum applicare, in an-

gulo ipfi D aequali. D
Conflituatur triangule C G M

aequale parallelegrammum C B
BEFG in angulo EBG qui -aequalis cit angulo D3, et H A L 1.42. r;
ponatur BE in dircëtum ipfi AB, producaturque FG ad H; et pet A
alterutri ipfarum EG, EF parallela ducatur AHb, et HB jungatur. bc 3L 1.

Quoniam
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-Qioniam igitur in parallclas AH, EF reéta linea HF incidit, anguli

c. 29. 1. AHF, HFE duobus re&is aequales fume; quare BHF, HFE duobus
mais funt minores. quae veto cum aliqua refta angulos interieres et
ad eafdem partes duobus reâis minores efficiunt, in infinitum produc-

d. Ait. t2. tae inter le convenient d. ergo HB, FE convenient ; producantut, et cen-

veniant in K, perque K al- F E Rterutri ipiarum EA, FH pa- j
rallela ducatur KL, et HA, D
GB ad L, M puné’ta produ- G M
cantur. parallelegrammum C B
igitur cit HLKF, cujus dia- H L
meter HK, et circa HK pa-
rallelegramma quidem funt AG, ME; ca veto quae complementa di-

e,43, Leuntur LB, BF; ergo LB ipfi BF cil: aequalee. (cd et BF cit aequale
triangule C; quare et LB triangule C aequale erit. et queniam GBE

f. :5. t.angulus aequalis cit angulo ABMf, fed et GBE aequalis angulo D; e-
rit et angulus ABM angulo D aequalis. Ad datam igitur reétam lineam
AB, date triangule C aequale parallelegrammum confiitutum cit LB,
in angulo ABM qui cit aequalis angulo D. Q E. F.

PROP. XLV. PROB.

RECTILINEO date aequale parallelegrammum confii-
tuere in angulo rectilineo date angulo aequali.

Sit datum refiilineum ABCD, datus veto angulus reflilineus E.
epertet reëtilineo ABCD aequale parallelegrammum cenfiituerc in an-

gulo ipfi E aequali.
Jungatut enim DE, et confiituatur triangule ADB aequale paralle--

1.41. 1- logrammum FHa, in angulo HKF qui cit aequalis angulo E; et ad
reëtam
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Teftam lineam GH applicetut triangule DBC aequale parallelegram-
mum GM, in angulo GHM qui angulo E cil: aequalisb. et queniam b. 44. t.
angulus E aequalis cit utrique ipforum FKH, GHM, erit et FKH an-
gulus aequalis ipfi GHM; communis apponatut KHG, anguli igitur
FKH, KHG angulis.KHG, GHM aequales funt. fed FKH, KHG
funt aequales duobus reétisc; ergo et KHG, GHM duobus mais ae- c. 29. x;
quales erunt. itaque queniam ad aliquam rectam GH, et ad punftum
in ea H duae reflue lineae KH, HM non ad eafdem partes pofitac an-
gulos deinceps duobus reëtis aequales efiiciunt, in diteétum erit KH ipfi

’HMd. et queniam in parallelas KM, FG reéia linea HG incidit, al- 4- tu:

terni anguli MHG, HGF ae- A D F G L
quales funt C ; communis appe-

natur HG L; anguli igitur E
MHG, HGL, angulis HGF,
HGL funt aequales. atanguli
MHG, HGL aequales funt

duobus reëtisc; (1er et an- B C K H M
guli HGF, HGL duobus mais aequales erunt; in direëtum igitur cil
FG ipfi GL. et queniam KF ipfi HG CR parallela, [cd et HG ipfi ML;
erit KF ipfi ML parallelac. et parallelae funt KM, FL; parallelo- e. 3°.r.
grammum igitur efi KFLM. et queniam triangulum quidem ABD ae-
quale cit parallelegrammo HF, triangulum veto DBC parallelegrammo
GM; erit totum ABCD reëtilineum toti parallelegrammo KFLM ae-
quale. Date igitur reétilineo ABCD aequale parallelegrammum KFLM

conflitutum cit in angulo F KM qui cit aequalis angulo E date.

q E. F. ’COR. Ex jam diétis manifel’tum efl’, quomodo ad datam reéi’am li-

neam date reéiilineo aequale parallelegrammum applicari point, in an-
gulo reftilineo date angulo aequali; fi fcilicet ad datam reflam lineam

appliceturif
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b. 44. t.

e. 29. t.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
applicetur b parallelegrammum aequale triangule prime ABD, in an-
gulo date angulo aequali.

PROP. XLVI. PROB.

A Data reâa linea quadratum defcribere.

Sit data recta linea AB; opottet ab ipfa AB quadratum defcri-
bere.

Ducatut reflae lineae AB, a punë’te A qued in ca efi, ad rectos angu-

-los ’AC; et ipfi AB aequalis ponatur ADb, perque punétum D duca-

Ztur DE ipfi AB parallelac, et pet B ipfi AD parallela ducatur c BE.
parallelegrammum igitur cit ADEB; quare AB C
quidem cit aequalis DE d, AD veto ipfi BE d. (cd

BA ipfi AD cit aequalis ; quatuor igitur BA, D E
AD, DE, EB inter fe aequales funt, ideeque
aequilaterum cit ADEB parallelegrammum. dico
ctiam reflangulum clic; queniam enim in paral-

lelas AB, DE recta linea incidit AD, anguli BAD, A B
ADE duobus mais funt aequalese; recrus autem cil BAD, ergo et
ADE rectus erit. parallelegrammorum autem fpatiorum, quae ex ep-
pofito funt iateta, et anguli inter le aequalia fuma; reâus igitur e11 u-
terque oppefitorum angulorum ABE, BED; quare reêtangulum cit
ADEB. ofienfum autem cit aequilaterum cire; quadratum igitur efi,
arque a recta linea AB delcriptum. E. F.

Con. Hinc omne parallelegrammum habens unum angulum tec-
tum cil: reflangulum.

PROP. XLVII.

,...L
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PR OP. XLVII. THEO R.

IN reâangulis triangulis, qued a latere reflum angulum
fubtendente defcribitur, quadratum aequale ePc qua-

dratis quae a lateribus reétum angulum continentibus de-
feribuntur.

Sit triangulum reë’tangulum ABC, rectum habens BAC angulum;

dico quadratum a méta BC aequale cire quadratis ab ipfis BA, AC de-
feriptis.

Defcribatur enim a BC quidem quadratum a BDEC, ab ipfis veto a. 46. i:
BA, AC quadrata GB, HC; perque A alterutri ipfittum BD, CE pa-
rallela ducatur b AL, et AD, FC jungantur. Queniam igitur uterque b, 31, g;

angulorum BAC, BAG rectus cit c, G c. Dcf. 30.’
ad aliquam rectam lineam BA, et H
ad puné’tum in ca A duae reëtae *

lineae AC, AG non ad eafdem F

pattes pofitae, angulos qui dein- K
ceps funt duobus reé’tis aequales

efiiciunt; in direëtum igitur cit B C 4
CA ipfi AG d. eadem ratione, et d. 14. t;
AB ipfi AH cit in diteoftum. et a "queniam angulus DBC eft aequalis

angulo FBA, teEtuS enim uterque D L E
ef’t, communis apponatur ABC, to-

tus igitur DBA angulus toti FBC cit aequalis °., et queniam duae AB,°- 58-1;

BD duabus F B, BC aequales (tint, alteta alteri, et angulus DBA ae-
qualis angulo F BC ; erit et bafis AD bafi F C aequalis, et ABD trian-
gulum triangule FBC aequalef. efique trianguli quidem ABD duplumfo 4- Io

G BL
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g.41. LBL parallelegrammum g, bafim enim candcm habcnt BD, et in eifdcm

fun: parallelis BD, AL; trianguli vcro FBC duplum CR GB quadratum,
rurfus enim bafim .habcnt candcm FB, et in eifdem film parallelis FB,

GC. quae autem acqualium du- G
h. Ax. 6. plîcîa inter f6 aequalia funth. ae-

quale igitur CR parallelogrammum

BL îpfi GB quadrato. fimiliter F
junâis AE, BK oflcndctur adam

CL parallclogrammum aequale
quadrato HC. totum igitur BDEC
quadratum duobus quadratîs GB,

HC CR aequale. et dcfcrîptum qui-

dem CR BDEC quadratum a rc&a

linea BC, quadrata vcro GB, HC D
ab ipfis BA, AC. quadratum igi-

H
A

C

LE
tur BE a latere BC défcrîptum aequale cfl quadratis a lateribus, BA

AC. Ergo in rcâangulis triangulîs &c. E. D.

PROP. XLVIII. THEOR.
SI quadratum ab uno laterum trianguli, aequale fit qua-

dratis a reliquis trianguli lateribus defcriptis; angulus
reliquis duobus trianguli lateribus contentus rcûus criç.

deratum enim ab une latere BC frianguli ABC defcrîptum, ac-
quale fit quadratis a reliquis trianguli lateribus BA, AC. dico angulum
BAC tcâum chc.

tu, 1, Ducatur a enim a punéto A ipfi AC ad rcétos angulos AB;-gêna-
turque AD ipfi BA aequalis, ct DC jungatur. Qloniam igitur DA CR
aequalis AB, erit et quadratum ex DA aequale quadrato chB; com-

munc

--.LH
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munc apponatur quadratum ex AC, ergo quadrata ex DA, AC ac-
qualis. fun: quadratîs ex BA, AC. fed quadratis quidem ex DA, AC

aequale cfl quadratum ex DC h, re&us enim apgu- D b. 47. 1.
lus efi DAC ; quadratis vcro ex BA, AC aequale
ponitur quadratum ex BC; quadratum igitur ex DC A
aequale cil quadrato ex BC; ergo et latus DC la.-
tcri. CB ePc aequale. et quonîam DA cil aequalis

AB, communis autem AÇ, duae DA, AC aequales B C
funt duabus BA, AC; et bafis DC CR aequalis bafi A
BC; angulus igitur DAC angulo BAC cit aequalis c. rcâus autem clic. Sg I;

DAC, ergo et BAC reflus crit. fi igitur quadratum &c. Q E. D.

G z EUCLIDIS
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52. EUCLIDIS ELEMENTORUM

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER SECUNDUS.

A. DEFINITIONES.
Il

NE parallelegrammum reflangulum confinai dicitur a duabus
métis lineis, quae reâum angulum» confinent.

Il.
Omnis parallelegrammi fpatiî, unumquodvis corum quae circa diama-

trum ipfius funt parallelegraminorum
una cum duobus complementîs, gno-
mon vocetur. A Ita paràllelogrammum

A HG una cum complcmentis AF, FC
* efi gnomon, qui brcvîtatis gratia de-

* fignatur litcris AGK vol EHC ad

A

H

B

E

F KG .0A oppofitos angulos parallelogrammorum qui gnomonem compo-
f nunt.’

PROP. I.
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PROP. I. THEOR.

SI fint duae reâae lineae, alcera autem ipfarum fcëta fue-
. .rit in quotcunque partes; reflangulum a duabus rec-

ns hneis contentum aequale cf: reâangulis, quae a reéta.
lmea infeâa, et fingulis partibus continentur.

Sint duae reâac lineae A, BC; et fefla fit BC utcunquc in punc-
r tîs D, E ; dico reflangulum métis lineis A, BC contentum aequale cire

reâangulo contento ab ipfis A, BD; et ci B D E C
ab ipfis A, DE; et adhuc ci ab ipfis A, EC
contento.

Ducatur enim a punâo B îpfi BC ad G

reëtos angulos BFa, arque îpfi A ponatur K L H *- "t 1-
aequalîs BGb; et pcr G quidem ipfi BC F A b- 3-1.

, parallela ducatur GH; par D, E, C VCI’O

ducantur DK, EL, CH parallelae ipfi BGC. reâangulum igiturc,31,;,
BH dl aequale rcëtangulis BK, DL, EH; atquc cit BH quidem quod
ipfis A, BC continctur, etcnîm continetur a GB, BC, et BG ipfi A efl:
aequalis; BK autem contînctur ab ipfis A, BD, continetUr enim aGB,

BD, quamm GB efi aequalis A; et DL cil contentum ab ipfis A, DE,
quoniam DK, hoc cfi BG d îpfi A efl aequalis ; et fimilîter rcâangu- d.34. x.

lum EH contentum eft ab îpfis A, EC. rcâangulum igitur ab ipfîs

A, BC contentum cil aequale reflangulo contento ab ipfis A, BD, et
contento ab A, DE, et adhuc contento ab ipfis A, EC. fi igitur fin:
duae. reâac lineae &c. Q E. D,

PRQP. Il.
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PROP. Il. THEOR.
SI reâa linea feâa fuerit utcunque, reâangula quae a

rota et fingulis partibus continentur, aequalia fun:
quadratq ex rota.

Reâa enim linea AH feâa fit unumque in, punâo C; dico. refîm-

gulum ab AB, BC contentum, une, Cum rcâangulo contenta ab AB,
AC aequale efiè quadrato ex AB.

a. 46. I.

b. 3H. temtri ipfanun AD, BE parallela CF b. aequale A C B
a

Defcribatur enim ex AB quadratum ADEB a, et per C ducatur al-

îgîtur cil AE reftangulis AF, CE; atquc CH AE

quidem quadratnm ex AB; AF vero reâtangulum

a BA, AC contentum, etenîm a DA,AAC contine-

tur, quarum AD ipfi AB efl aequalis; et CE con-
tînetur ab ipfis AB, BC, aequalis enim efi BE ipfi D w a F E
AB. reûangulum igitur ab AB, AC, una cum
reè’tangulo ab ipfis AB, BC contento, aequale CR quadrato ex AB. fi

igîtur rem linea feâa fuerit &e. E. D.

PROP. III. THEOR.
SI re&a linea utcunque feâa fuerit, reflangulum a rota

et una ejus parte contentum aequale ef’c et rcâangulo
a partibus contento, et quadrato ex praediétâ parte.

Rem enim linea AB fcfla fit utcunque in punëto C; dico raflan-
gulum ab AB, BC contentum aequale cire reâangulo contemo ab AC,

CB una cum quadrato ex BC.
a. 46. r. Defcribatur enim ex BC quadratum CDEB a, et producatur ED in F,

. et
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et pet A alterutri ipfarum CD, BE, parallela ducatur AF b. aequale igi- b. 3x. x.

tur efi AE ipfis AD, CE; et efi AE quidem C V B
reflangulum contentum ab AB, BC, denim ab
AB, BE continetur, quarum BE cfi aequalis
BC; AD vero continetur ab ipfis AC, CB, ae-
qualis enim cit CD ipfi CB; et efi DB quadra-

tum ex BC. reétangulum igitur contentum ab F D E
AB, BC CH: aequale reetangulo contente ab
îpfis AC, CB, una cum quadrato ex BC. fi igitur méta linea &c.
QE. D.

PROP. IV. THEOR.
SI reëta linea feâa fuerit uteunqùe, quadratum ex tota

aequale cit, et quadratis ex partibus, et reéiangulo
bis a partibus contente;

Refla enim linea AB feâa fit utcunque in C; dico quadratum ex
AB aequale die, et quadratis ex AC, CB et reâangulo bis ab ipfîs AC,

CB contente.
Deferibatur enim ex AB quadratum ADEB a, jungaturque BD, et a. 46. r.

per C quidem alterutri ipfarum AD, BE paral- A
lcla ducatur CGFb; perG vero alterutri ipfarum [ p b. 3x. r.
AB, DE ducatur parailela HK b. et quonîam H K .
CF efi’ parallela ipfi AD, et in ipfas incidit BD,

erit exterior angulus BGC interîori et oppofito

ADB aequalisc; angulus autem ADB dt ae- D F E ci 29.1.
qualis angulo ABDd, queniam et latus BA ae- d. 5. 1.
quaic eFt lateri AD; quarc CGB angulus angulo GBC efi aequalis, ac

i

propterea latus BC lateriCG aequalce. [cd et Iatus CB aequale efl ia-e. 6. r. f l
teri
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g.43.1.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
teri GK, et CG ipfi BKÏ, ergo et GK eR aequale KB; aequilate-
rum igitur CR CGKB. dico infuper Ctiam reâangulum Cire; queniam
enim CG parallela CR ipfi BK, et in ipfas incidit CB, anguli KBC,
GCB duobus reëtis finit aequales; reâus autem CR KBC angulus, rec-

rus igitur CR GCB; quare et anguli hifce oppofiti CGK, GKB refti e-
runtf; reétangulum igitur CR CGKB. (cd oRenfum fuit et aequilate-

rum die; quadratum igitur CR, et CR ex CB. A C B
eadem ratione et HF CR quadrannn, et CR ex

HG, hoc CR ex AC. ergo HF, CK ex ipfis AC, H G K
CB quadrata funt. et quoniam AG CR aequale
ipfi GBE, atque CR AG quod ab AC, CB con- i

tinetur, CR enim GC ipfi CB aequalis; erit et D F E
GE aequale Ci quod continetur ab AC, CB;
quatre AG, GE aequalia funt Ci quod bis ab AC,CB continctur. funt
autem et HF, CK quadrata ex AC, CB ; quatuor igitur HF, CK, AG,
GE aequalia funt et quadratis ex AC, CB, et Ci quod bis ab AC, C3
continetur reétangulo. (Cd HF, CK, AG, GE funt totum ADEB
quod CR quadratum ex AB. quadratum igitur ex AB aequale CR et
quadratis ex AC, CB, et reflangulo quod bis ab AC, CB continetur.
fi igitur refis. linea (bêta fuerit &e. E. D. A

COR. Ex bis manifeRum eR, in quadratis fpatiis parallelogramma
quae funt circa ’diametrum quadrata die.

PROP. V. THEOR.
SI reéia linea feëia fuerit in partes aequales, et in par-

tes inaequales; reéiangulum ab inaequalibus totius
partibus contentum, una cum quadrato reétae lineae quae
inter feétiones interjicitur, aequale CR quadrato ex di-
midia.

Reâa
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Reé’ta enim linea quaevis AB feéia fit in partes aequales ad C, et

in partes inaequaies ad D; dico reêtangulum contentum ab AD, DE
ma cum quadrato ex CD aequale die quadrato ex CB.

Defcribatur enim ex BC quadratum a CEFB, jungaturque BE; et 3.46. x.
per D quidem alterutri ipfannn CE, BF parailcla ducatur b DHG; pet b. 31.1.
H veto ducatur KLM parallela alterutri ipfarum CB, EF; et rurfus
per A ducatur alterutri CL, BM paraiieia AK. et quoniam CH com-

plementum aequale en compiemento A C D v B
- HF C, commune apponatur DM, to- L H G43. L
tum iginrr CM toti DE CR aequale; K M
[Cd CM CR aequale AL d, queniam et A 4- 35- le
AC ipfi CB ; ergo et AL aequale CR

DF. commune apponatur CH, totum E G F
igitur AH ipfis DF, CH aequale erit. fed AH quidem CR quod con-
tinCrur ab AD, DB, aequalis enim CR DH ipfi DB° ; DF, CH VCI’O c,c°,,4.2.

CR gnomon CMG ; gnomon igitur CMG aequalis CR ci quod ab AD,
DB continetur. commune apponatur LG, quod aequale CR quadrato °
ex CD; ergo CMG gnomon et LG aequalia funt reâangulo ab AD,
DB contento, et quadrato ex CD. [Cd CMG gnomon et LG fun: to-
tum quadratum CEFB, quod fit ex CB. reëtangulum igitur ipfis AD,
DB contentum, una cum quadrato ex CD, aequale CR quadrato ex CB.
fi igitur reâa linea feâa filent &c. Q, E. D.

H PROP. VI.
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EUCLIDIS ELEMENTORUM
l

PROP. VI. THEOR.
SI rec’ta linea bifariam fecetur, atque ipfi in direëtum ad-

jiciatur quaedam reâa linea; reflangulum a tota eum
adjeéta, et ipfa adjeéta contentum, una cum quadrato ex
dimidia, aequale CR quadrato quod ex ea quae compofita CR
ex dimidia et adjeëia, tanquam ab una reâa linea, defcriè
bitur.

Reéta enim linea quaevis AB feeetur bifariam in punâo C, et adji-

ciatur ipfi in direëtum quaedam BD; dico reétangulum ab AD, DE
contentum una cum quadrato ex CB aequale CRC quadrato ex CD.

Deièribatur enim ex CD quadratum a CEFD, et jungatur DE; per-
que B alterutri ipfarum CE, DF parallela ducatur b BHG, et per H du-
catur KLM parallela alterutri ipfarum’ AD, EF, et adhuc per A alteru-

tri CL, DM parallela AK. itaque quo- A C B Dmiam AC CR aequalis CB, erit et AL i
reâanguium c îpfi CH aequale ; [Cd CH L H M
aequale CR HFd; ergo et AL ipfi HF K ’ I
aequale erit. commune apponatur CM;
Lotum igitur AM gnomoni CMG CR ae-

quale. atque CR AM quod ab ipfis AD, E G F
DB continetur, etenim DM CR aequalis DBC. ergo et gnomon CMG
aequalis CR reflangulo ab AD, DB contento. commune apponatur LG,
quod aequale CR quadrato ex CB; reflangulum igitur ab AD, DE con-
tentum una cum quadrato ex CB aequale eR gnomoni CMG et ipfi LG.
fed gnomon CMG et LG flint totum quadratum CEFD, qued eR ex C’D ;

ergo reêtangulum ab AD, DB contentum una cum quadrato ex CB ae-
quale CR quadrato ex CD. fi igitur méta linea bifariam &c. Q E. D.

P ROP. VII.
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PROP. VII. THEOR.
SI reâa linea utcunque fefta fuerit, quae ex tota, et una

parte fiunt utraque quadrata aequalia funt et métan-
gulo quod bis a cota ac diéta parte continetur, et quod

. ex reliqua parte fit quadrato.

Rem enim linea quaevis AB fèëta fit utcunque in punê’to C; dico

quadrata ex AB, BC aequalia CRC et reâangulo quod bis ab AB, BC

continetur, et quadrato ex AC.
DeRribatur enim ex AB quadratum ADEB a, et figura conRruatur.

et queniam AG reétangulum. aequale CR ipfi GE b, commune appona-
tur CK, quare totum AK toti CE CR aequale; reé’tangula igitur AK,

CE dupla funt ipfius AK. fed AK, CE fimt i
AKF gnomon et quadratum CK; gnomon A C B
igitur AKF et quadratum CK dupla funt rec- H G K
tanguli AK. CR autem et id quod bis conti-
netur ab AB, BC duplum ipfius AK, etenim
BK CR aequalis BCC. gnomon igitur AKF et

quadratum CK aequalia fun: Ci quod bis ab D F E
AB, BC continetur. commune apponatur HF,
qued CR aequale quadrato ex AC; gnomon igitur AKF et quadrata
CK, HF aequalia funt Ci quod bis ab AB, BC continetur reâangulo, et

quadrato ex AC. fed gnomon AKF et quadrata CK, HF totum fun:
ADEB, et CK, quae funt ex AB, BC quadrata. Quadrant igitur ex
AB, BC aequalia flint reflangulo quod bis ab AB, BC continetur, una
cum quadrato ex AC. fi igitur re&a linea &c. Q E. D.

i

H 2 iPROP. VIII.
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a. 34. x.

b. 36.1.
c. 43.1.

d. Cor. 4. 2.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROP. VIII. THE OR.

SI reéta linea utcunun feéta fuerit, quod quater a tota
et una parte continetur refiangulum una cum qua-

drato ex reliqua parte, aequale CR quadrato quod ex
tota et diéta parte, tanquam ex una reëta, defcribitur.

Reé’ta enim linea AB feé’ta fit utcunun in C; dico refiangulum

quater ab AB, BC contentum una cum quadrato ex AC aequale Cm:
quadrato quod ex AB, BC tanquam ex una reëta linea defcribitur.

Producatur enim in direétum reflae lineae AB reé’ta BD, Ctipfi CB

ponatur aequalis BD, defcribaturque ex AD quadratum AEFD; et
dupla figura conRruatur. Quoniam igitur CB CR aequalis BD, arque CR

CB ipfi GK aequalis n, BD vero ipfi KN; erit et GK aequalis KN.
eadem ratione et PR ipfi R0 CR aequalis.

et quoniam CB CR aequalis BD, et GK ipfi A C B D
KN, erit reflangulum quidem CK aequale M Gi N
ipfi BN, GR veto ipfi RN 1’. fed CK CR X Pi R 0.
aequale RN °. complementa enim funt pa- .1
rallelogrammi C0; ergo et BN aequale CR

GR. quatuor igitur BN, CK, GR, RN funt --F
inter fe aequalia, ideoque quadrupla funt ip- E H L
fins CK. rurfus quoniam CB CR aequalis
BD, et BD quidem ipfi BK d; hoc CR ipfi CG aequaiis; CB vero ipfi
GK, hoc CR GPd; erit et CG aequalis GP. et quoniam CG quidem
aequalis eR GP, PR veto ipfi R0, aequale erit et AG quidem rectan-
gulum ipfi MP; PL veto ipfi RF. (cd MF CR aequale C PL, comple-
menta enim finit parallelogrammi ML; quarC et AG ipfi RF CR ae-
quale. quatuor igitur AG, MP, PL, inter fC aequalia funt; ac prop-

terea

A .
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terea ipfius AG quadrupla. oRenfum autem CR, et quatuor CK, BN,
CR, RN quadrupla Clic ipfius CK. 0&0 igitur quae continent gnomo-
nem AOH ipfius AK quadrupla funt. et quoniam AK CR qued ab AB,
BC continetur, Ctenim BK CR aequalis BC; erit contennrm quater ab
AB, BC ipiius AK quadruplum. at oRCnfus CR gnomon AOH qua-
druplus ipfius AK; qued igitur quater ab AB, BC continetur aequale
CR gnomoni AOH. commune apponatur XH, quod aequale eR qua-

61

drato ex ACd; erit reaangulum quod quater ab AB, BC continetur à. Cor. 4. 2;
una cum quadrato ex AC aequale ipfi AOH gnomoni, et quadrato XH.
(Cd AOH gnomon et XH totum funt AEFD quadratum, quod CR ex
AD. reôtangulurn igitur quater ab AB, BC contentum una cum qua-
drato ex AC aequale CR Ci quod ex AD, hoc CR ex AB, BC tanquam
ex una reéta linea, defcribitur quadrato. fi igitur reëta linea utcun-

que Sec. E. D.

PROP. 1X. THEOR.
SI méta linea in partes aequales, et in partes inaequales

feëta fuerit; quadrata ex inaequalibus totius parti-
bus, dupla funt et quadrati ex dimidia, et quadrati ex eâ
quae inter feétiones interjicitur.

Reéta enim linea quaevis AB feéta fit in partes quidem aequales ad

C, in partes vero inaequales ad D. dico E
quadrata ex AD, DB quadratorum ex AC,
CD du la elfe.D P , , CC Fucatur enim a punâo C rpfi AB ad .
reâos an ulos CE a, et alterutri i farum ig P A o D BAC, CB aequalis ponatur, junganturun EA,
EB ; ac par D quidem ipfi CE parallela ducatur b DF, per F vero b. 3x. r.

ipfi

4x

3.11. l.
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b.3r.l.
C. 5. r.

(1.32. r.

e. 29.1.

f. 6. r .

g. 47. l.

11.34. r.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
ipfi AB parallela bFG; et AF jungatur. itaque quoniam AC CR ae-
qualis CE, erit et angulus EAC angulo AEC aequalisc ; et quoniam
re&us CR angulus ad C, reliqui AEC,IEAC uni reéto aequales eruntd;

et funt inter (e aequales; uterque igitur ipforum AEC, EAC reéti CR
dimidium. eadem ratione et reâi dimidium CR uterque ipforum CEB,

EBC; totus igitur angulus AEB refius CR. et quoniam angulus GEF
dimidium CR reëti, re&us autem EGF, aequalis enim CR interiori et
oppofito c ECB, erit reliquus EFG reéti dimidium; aequalis igitur CR
GEF angulus ipfi EFG, quare et latus EG lateri GF CR aequalef.
rurfus quoniam angulus ad B dimidium CR reéti, reétus autem FDB,

rurfus enim aequalis CR interiori et oppofito e ECB, reliquus EFD rem
erit dimidium; angulus igitur ad B aequa-

lis CR angulo BFD, ideoque latus DF la- E
reri DB aequalef. et quoniam AC CR ae- G F
qualis CE, erit et ex AC quadratum aequale C,
quadrato ex CE; quadrata igitur ex AC,
CE dupla funt quadrati ex AC. quadratis A g c D B
autem ex AC, CE aequale CR quadranun ex EA g, fiquidem reétus CR

angulus ACE; ergo quadratum ex EA quadrati ex AC eR duplum.
rurfus quoniam EG aequalis CR GF, erit et quadratum ex EG qua-
drato ex GF aequale; quadrata igitur ex EG, GF dupla funt quadratî

ex GF; quadratis veto ex EG, GF aequale CR quadratum ex EF;
ergo quadratum ex EF quadrati ex GF duplum erit. aequalis h autem
CR GF îpfi CD; quadratum igitur ex EF duplum CR quadrati ex CD.
Ted et quadratum ex AE quadrati ex AC CR duplum ; quadrata igitur ex
AE, EF dupla funt quadratorum ex AC, CD. quadratis vero ex AE,
EF aequale CR ex AF quadratum E, quoniam angulus AEF re&us CR;
quadratum igitur ex AF quadratorum ex AC, CD CR duplum. [Cd qua-
drato ex AF aequalia funt quadrata, ex AD, DF, reflus enim CR an-

gulus
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gulus qui ad D; ergo ex AD, DF quadrata dupla fun: quadratorum
ex AC, CD. cfl autem DF ipfi DB aequalis; quadrata igitur ex AD,
DB quadratorum ex AC, CD dupla crunt. fi igitur rafla linea [ede-

tur &c. E. D.
PROP. X. THEOR.

SI rafla linea fecetur bifariam, et ipfi in dire&um quae.
vis méta linea adjiciatur, quae ex tata cum adjeâa,

et adjeëta fiunt utraque quadrata, dupla fun: et quadrati
ex dimidia, et quadrati quad ex ca quae compofita CR
ex dimidia et adjeéta, tanquam ab una méta linea defcri-
bitur.

Rcéta enim linea AB facetur bifarîam in C, et îpfi in dircftum ad-

jiciatur quacvîs mâta linea BD; dico quadraœ ex AD, DB quadrato-

rum ex AC, CD dupla effc.
Ducatur enim a punéto C ipfi AB ad rafles angulos a CE, et alteru- 3.11.1.

tri îpfarum AC, CB aequalis pona- E F
tur, junganturque AE, EB; et per
E quidem îpfi AB parallela duca-

tur b EF, par D vero ducatur DF A - C B D b. 3x. 1.
parallcla b ipfi CE. et quoniam in
parallclas EC, FD refla quaedam G
linea EF incidit, anguli CEP, EFD aequales film duobus rcâisc; nan- c. 29. r.

guli igitur BEF, EFD duobus métis funt minores. quae veto cum
aliqua mâta angulos duobus reâis minores eflîciunt, in infinitum pro-

,duëtac inter f6 conveniunt d. ergo EB, FD produâac ad partes BD d- Ax- 13.

convenient; producantur, et conveniant in G, et .AG jungatur. itaque
quoniam AC efi aequalis CE, erit et angulus CEA angulo EAC ae-

qualis°3
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f. 15. r.

c. 29. r.
g. 6.1.

h. 34. x.

L47. I.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
qualis°;. arque cit reflus qui ad C; uterque igitur ipforum CEA, EAC
efi reëti dimidium. eadem ratione, et reëti dimidium cit uterque CEB,
EBC; ergo AEB efi reâus. et quoniam EBC efl dimidium reè’ti, erit

et refti dimidium DBG f; Ted et BDG reâus efl, etenim efi aequalis
ipfi DCE altemoc; reliquus igitur DGB dimidium cft refli; efl igitur
DGB ipfi DBG aequalis, ergo et lams BD aequale lateri DG g. rur-
fus quoniam EGF efi dimidium real, reâus autem qui ad F, en enim
angulo oppofito ad C aequalish, erit et reliquus FEG reâi dimidium ;
efi igitur angulus EGF aequalis ipfi F EG, quare et latus GF lateri F E
efi aequaleg. et quoniam EC cil aequalis CA, erit et quadratum’ex
EC aequale quadrato ex CA; ergo quadrata ex EC, CA dupla funt

quadrati ex CA. quadratis autem ex E F
EC, CA aequale efl quadratum ex
EAi; quadratum igitur ex EA qua-

drati ex AC efl duplum. rurfus quo- A C - B D
niam GF efl aequalis FE, erit et ex N
GF quadratum aequale quadrato ex G
FE; quadrata igitur ex GF, F E quadrati ex EF fun: dupla. at qua-
dratis ex GF, FE aequale efi quadratum ex EGi; ergo quadratum ex
EG duplum efl quadrati ex EF. aequalis autemiefi EF ipfi CD, qua-
dratum igitur ex EG quadrati ex CD duplum erit. fed oftenfum eflr
quadratum ex EA duplum quadrati ex AC; ergo ex AE, EG qua-
drata, quadratorum ex AC, CD flint dupla. quadratis vero ex AE,
EG aequale efl quadratum ex AGH quadratum igitur ex AG duplum
efl quadratorum ex AC, CD. at quadrato ex AG aequalia funt qua-
drata ex AD, DGî; ergo quadrata ex AD, DG funt dupla quadra-

.torum ex AC, CD. fed DG cfl aequalis DE; quadrata igitur ex AD,
DE quadratorum ex AC, CD funt dupla. fi igitur reâa linea fece-

lur &c. E. D.
PROP. XI.

MJ
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PROP. x1. PROB.

ATAM reâam lineam fecare ira ut: reêtangulum a
coca et altera parce contencum, aequale fit quadrato

ex reliqua parte.

Sir data reâa linea A13 ; Oportet ipÎam AB ira fecare, ut reëtangu-

lum contentum a rota et altera parte aequale fit quadrato ex reliqua

parte. V
’ Defèribatur enim ex AB quadratum a ABDC, feeeturque AC bifa- a. 46. r.

riam b in E, et BE jungatur, et producatur CA in F, pouaturque ipfi b. 1o. x.

BE aeqmlis EF c, et ex AF defcxibatur quadratum F GHA a, et GH ad c. 3. r. l
K producatur. dico AB feé’tam cm: in H, ira

ut reëtangulum ab AB, BH contentum aequale F G
fit quadrato ex AH.

goum enim reé’ta linea AC bifariam fefla A H B
cil: in E, et ipfi m direâum adjeéÏa CR AF,

reétangulum a CF, FA contentum, una cum E D
quadrato exAE, aequale erit quadrato ex EF d.
fed EF efi aequalis EB; reëtangulum igitur

- comentum ab ipfis CF, FA, una cum quadrato C K D
ex AE aequale cit quadrato ex EB. quadrato
autem ex EB aequalia funt quadrata ex BA, AE e, etenim angulus ad e47, x.
A reé’tus efi; ergo reflangulum a CF, FA, una cum quadrato ex AE

aequale efi quadratis ex BA, AE. commune aufemtur quadratum ex
AE; reliquum igitur reflangulum a CF, FA contentum aequale cit
quadrato ex AB. et F K quidem efl reétangulum a CF, FA conten-
tum, aequalis enim cit AF ipfi FG; AD vero efi quadratum ex AB.
aequale igitur CR F K ipfi AD. commune auferatur AK 5 ergo reliquum Î,

I F H

,d. 6. a.
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0. 12. I.

b. 4. 2.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
PH reliquo HD efi aequale. et dt HD quidem reâangulum ab AB,
BH, cit enim AB aequalis ipfi BD ; FH vero cil quadratum ex AH.
refhngulum igitur contentum ab AB, BH quadrato ex AH aequale
crit. quare data refila linea AB fiera efl in H, ita ut contentum ab
AB, BH reâangulum quadrato ex AH fit aequale. E. F,

PROP. XII. THEOR.
IN obtufangulis triangulis quadratum ex latere obtufum

angulum fubtendente, majus efi quam quadrata ex la-
teribus obtufum angulum continentibus, reâangulo con-
tente bis ab uno laterum quae [une circa obtufum an-
gulum in quod produëtum perpendicularis cadit, et reâa
linea intercepta excenus a perpendiculari ad angulum obo
tufum.

Sit obtufangulum triangulum ABC, obtufum angulum habens ACB,
et ducatur a puné’to A ad BC produëtam perpendicularis a AD. dico

quadratum ex AB majus cire quam quadrata A
ex AC, CB, reflangulo bis a BC, CD con-

tente. ,Quoniam enim reâa linea BD (cela dt

utcunque in punflo C, erit quadratum ex
BD aequale quadratis ex BC, CD, et rec-
tangulo bis ab ipfis BC, CD contente b. com- B C D
mune apponatur quadratum ex DA; quadrata igitur ex BD, DA ae-
qualia fun: et quadratis ex BC, CD, DA, et reéhngulo bis a BC, CD
contento. fed quadratis quidem ex BD, DA aequale efi quadratum ex

C- 47. lBAC, reflus enim cf! angulus ad D; quadratis veto ex CD, DA ae-
quale dt quadratum ex CAC. Candi-arum igitur ex BA aequale efi et

’ quadralis
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quadraris ex BC, CA et contento bis a BC, CD rectangulo; itaque
quadratum ex BA majus cit quam quadrara ex BC, CA, rectangulo
bis ab ipfis BC, CD contento. In obrufangulis igitur triangulis 8Ce.

(L E. D.

PROP. XIII. THEOR.

IN omni rriangulo, quadratum ex latere acutum angulum
fubtendente, minus eft quam quadrata ex lateribus an-
lum illum acutum continentibus, reâangulo contenta

bis ab uno laterum quae funt circa acutum angulum, in
quod perpendicularis cadit, et recta linea intercepta a per-
pendiculari ad angulum acutum.

Sir triangulum ABC, acutum habens angulum ad B, et ducatur a
punéto A ad BC perpendicularis a AD. dico quadrarum ex AC minus a. u. r.
die quam quadrata ex CB, BA, mélangulo bis a CB, BD contenro.

Cadat primo AD inti-a triangulum ABC; er quoniam recta linea
CB recta en: utcunque in D, erunt quadrara ex CB, BD aequalia et rec-
tangulo bis a CB, BD contento, et quadrato ex DC b. commune apponatur b. 7. 2.

ex AD quadratum ; quadrata igitur ex CB, BD, DA aequalia funt et rec-

tangulo bis ab ipfis CB, BD contente, et A
quadratis ex AD, DC. fed quadraris quidem

ex BD, DA aequale cil ex AB quadratum c, e. 47. r.
reflus enim angulus efr qui ad D; quadra- t
ris vero ex AD, DC aequale cit quadratum

ex AC. quadrata igitur ex CB, BA (un: B D C
aequalia quadrato ex AC, et contenta bis a
CB, BD reâangulo; itaque folum quadratum ex AC minus cil quam
quadrara ex CB, BA reé’tangulo bis a CB, BD conrcnro.

I 2 Sed
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d. 16. r.

C. 12. 2.

f. 3. a.

c.47. 1.

3.45.1.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Sed cadar AD extra triangulum ABC. quoniam igitur recrus efr an-

gulus ad D, erit angulus ACB major recrod; quadratum igitur ex AB

aequale cit et quadratis ex AC, CB, et rec- . A
rangulo bis ab ipfis BC, CD contentoe. com- i
mune apponarur ex BC quadratum; emnr
igitur quadrata ex AB, BÇ aequalia quadrato

ex AC, quadrato ex BC bis, et contento bis

a BC, CD rectangulo. quoniam autem recta B C D
linea BD ferra efr utcunque in C, rectangu-
lum a DB, BC contentum aequale efl reâangulo a BC, CD et qua-
draro ex BCf, et ipforum dupla funr aequalia. quadrara igitur ex AB, ’

BC aequalia funr quadrato ex AC, et rectangulo bis a DB, BC con-
rento. folum igitur quadratum exAC minus efl quadraris

ex AB, BC reâangulo bis contento ab ipfis CB, BD. A
Denique fit larus AC perpendiculare ad ipfum BC; [

ePr igitur BC recta ab AC ad angulum acutum B inter-A
cepta, et manifeflum efr quadrara ex AB, BC aequalia
elle quadrato ex AC, et bis quadrato exBC c. In omni

igitur triangule &c. E. D. B e C
PROP. XIV. PROB. g A

DATO rectilineo aequale quadratum confiitucrc.

si daturn ree’tilineum A; oporter îpfi A reéüüneo aequale quadra-

tum confliruere.
Confiituarur reflilineo A aequale parallelegrammum refranguhim. ’

BCDE. fi igitur BE efl aequalis ED, faëlum erit qued propone:
batur; erenim reflilineo A aequale quadratum confiirurum eft BD. fin
minus, producatur BE ad F, ponaturque ipfi ED aequalis EF, et (ecc-

tu.
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tur BF bifariam in G; et centre quidem G, intervallo vero uni ipfir-
mm GB, GF aequali remicirculus defcribatur BHF, producaturque DE
in H, et GH jungatur. Q10rfiam igitur reëta lineaBF feé’ta CR in par-

tes quidem aequales ad G, in partes Vero inaequales ad E, erit refilan-

gulum a BE, EF conrentum, Huna cum quadrato ex EG ae-

quale quadrato ex GF b. efi au- N
rem GF aequalis GH ; refran- B . F
gulum igitur a BE, EF, una G E
cum quadrato ex EG aequale C D
efl quadrato ex GH. Ted quadrato ex GH aequalia flint ex HE, EG

69

quadratac. rectangulum igitur a BE, EF, una cum quadrato ex EG c. 47. x;
aequale cil quadratis ex HE, EG. commune auferatur ex EG quadra-
tum; reliquum igitur rcc’tangulum a BE, EF conrenrum cfl: aequale

quadrato ex EH. fed contenrum a BE, EF cit ipfum BD, quoniam
EF eft aequalis ED ; ergo BD parallelegrammum quadrato ex EH eft
aequale. cit autem BD aequale reflilineo A; rectilineurn igitur A
quadrato ex EH defcripro aequale erit. Dato igitur reflilineo Alae-
quale quadratum conflirurum cit, ex ipfa videlicer EH defcriptum.
(LEF.

EUCLIDIS

Ë r

- --.l a. ubwa



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORUM

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER TERTIUS.

DEFINITIONES.

t I.EQUALES circuli funr, quorum diametri funr aequales, vel
410mm quae ex cenrris funr aequales.

* Haec non cit definitio fed Theorcma cujus veritas pater; fi enim
A circuli, quorum quae ex centris funt aequales, fibi mutuo applicentur
* ira ut centra corum congruant, congruent et ipfi circuli.’

’ Il.
Reâa linea circulum contingent dicirur,

quae tangcns eirculum et produira ip-
fum non fecar.

III.
Circuli contingere fefe dicuntur, qui tan-

gentes fe mutuo, fe ipfos non fecanr.

la
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IV.

In circulo aequalirer difiarc a centre même lineae

dieunrur, quando a centro ad ipfas perpendicu-
lares duétae funt aequales.

V.
Magis autem diflare a centro dicirur ca in quam

major perpendicularis cadit.

VI.
Segmenrum circuli efl: figura, quae recta linea et

cireuli circumferentia continetur. I
VII.

* chmenti autem angulus cit, qui recta linea et circuli circumfercnà
B ria Ëontinetur."

A V111.In fcgmento angulus cit, quando in cirannferen-
ria fegmenti fumittn’ aliquod punétum, arque ab

ipfo ad extrema rectae lineae quae bafis cit kg-
menti, reftae lineae ducunrur, angulus métis

duflis contenrus. .

D

1X.

Q1ando autem continentes angulum rectae lineae
affumunr eircumferentiam, illi infiflcre angulus

dicirur.

X.
Seâor circuli en; quando angulus ad centrum con-

fiirerit, figura contenta métis lineis quae angulum

continent, et circumferentia ab ipfis afl’umpra.

«a 1L

Similia

7?.
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XI.

.Sirnilia circulorum fegmenta funt, quae an-

gulos capiunt aequales, vel in quibus A A [m
anguli funt inter fe aequales.

PROP. I. PROB.’

DATI circuli centrum invenire.

Sir darus circulus ABC; oporter circuli ABC centrum invenire.
v Diramriinipfoquaedam recta linea AB ureunque, et in punéto D bi-

1.10. 1. fariam feeerur a, a punéto autem D ipfi AB ad rectos angulos ducatur

b. u.1.DC,b, et ad E producarur, et fècetur CE bifariam in F. dico punc-
rum F centrum cire circuli ABC.

Non enim; fed fi fieri potcfi: fit G centrum, er.junganrur GA, GD,
GB. itaque quoniam DAteft aequalis DB, communis autem DG, e-
runr duae AD, DG duabus BD, DG aequales, C
airera alteri, et bafis GA aequalis cit bafi GB,
funr enim ex centro G; angulus igitur ADG

c, s, x. angulo GDB cit aequalis c. cum autem recta li- F - G
nea fuper rectam lineam infiflens angulos qui

d. ro.Dcf. 1. deinceps funt aequales inter Te fecerit, recrus d efl 3A- D B
uterque aequalium anguiorum; ergo angulus E
GDB cit recrus. Ted et recrus cit FDB; ae-
qualis igitur efl angulus FDB angulo GDB, major mineri, quod fieri
non poreft. quare G non cit circuli ABC centrum. fimilirer oflende-
mus neque aliud cire praeter ipfum F. ergo F centrum CR circuli ABC.
QIOd erat inveniendum.

COR.
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COR. Ex hoc manifeflum cit, fi in circulo recta linea, reâam lineam

bifariam et ad angulos rectos feeet, in feeante erit centrum circuli.

PROP. Il. THEOR.
SI in circumferentia circuli duo quaevis punch fuman-

tur, quae ipfa conjungit recta linea intra circulum
cadet.

Sir Circulus ABC, et in cireumferenria ipfius fumanrur duo quaevis
punéra A, B; dico refram lineam a punëto A ad B dué’tam, intra cir-

culum cadere.
Non enim, Ted fi fieri potefl cadat extra ut AEB; et fumatur cir-

culi ABC centruma, et fir D, junganturque AD,
DB, occurratque DE circumferentiae in F. Q10-
niam igitur DA cit aequalis DB, erit et angulus
DAB aequalis 1’ angulo DBA; et quoniam trian-

guli DAB unum lattis AEB producitur, erit an-
gulus DEB angulo DAE majorc; angulus autem a 4.-
DAE aequalis efi angulo DBE, ergo DEB angulus A B
angulo DBE efi major. fed majori angulo larus fubrenditurd;

1 major igitur cit DB ipfa DE. aequalis autem cil DB ipfi DF; ergo
DF eft major DE, miner majore, quod fieri non potefr. recta igitur
linea a puné’to A duéta ad B non cadet extra circulum. fimiliter offen-

demus neque in ipfam eadere circumferentiam. cadet igitur inrus. fi
igitur in cireumferenria &c. Q E. D.

K PROP. 111.

a.1.3.

b. 5. r.

c. 16. r.

d. x9. r.

73
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PROP. III. THEOR.

SI in circula recta linea pet centrum duâa, refram li-
neam quandam non dueiam pet centrum bifariam fe-

cet; et ad angulos rectos ipfam fecabit. quod fi ad angu-
los reétos ipfam fecet, et bifariam fecabit.

Sir eirculus ABC, et in ipfo recta linea per centrum duéta CD rec-

tam lineam quandam AB non duëtam per centrum bifariam feeet in
punôto F. dico et ad angulos rectos ipfam fecare.

a. 1. 3. Sumatur enim circuli ABC centrum a, et fit E, et EA, EB jungantur.
aniam igitur AF cit aequalis F B, communis autem FE, duae AF, F E
duabus BF, F E aequales funr, et bafis EA bafi EB

efi aequalis; ergo et angulus AF E anguloBFE ae-
b. 8. r. qualis erit b. eum autem recta linea filper reflam

infiftens, angulos qui deineeps funt, aequales in-

ter fe fecerir, recrus cit uterque aequalium an- E.
c. Dcf. 10- In gulorum c. uterque igitur AFE, BFE en? recrus;

quare recta linea CD pet centrum dufla reé’tam A F B
lineam AB non duâam per centrum bifariam
fecans, et ad angulos rectos ipfam fecabit.

Sed feeet CD ipfam AB ad rectos angulos, dico et bifariam ipfam

Iecare, hoc cit AF ipfi F B aequalem cire. -
Ilfdem enim confiruétis, quoniam EA quae ex centre cit aequalis

i t5. L EB, et angulus EAF angulo EBF aequalis eritd; eft autem et AFE
recrus aequalis recto BFE. duo igitur triangula funt EAF, EBF quae
duos angulos duobus angulis aequales habenr, unumque larus uni la-
teri aequale, EF commune fcilicer utrifque, quod uni aequaliurn angu-
lorum fubrendirur; ergo et reliqua latera reliquis lateribus aequalia ha-

bebunt e.
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bebunt’. aequalis igitur en AF îpfi FB. fi igitur in circule recta li-

nea &c. E. D. sPROP. IV. THEOR.
SI in circule duae même lineae non duâae pet centrum

fe invicem fecent, fefe bifariam non fecabunt.

I Sir Circulus ABCD, et in ipfo duae rectae lineae AC, BD (e invi-
cem feeent in punéto E, non duCtae pet centrum. dico cas fefe bifa-
riam non feeare.

Si enim fieri porefl, feeent fefe bifariam, ira ut AE fit aequalis EC,
et BE ipfi ED. fi igitur una teâarum pet centrum tranfir, manifefrum
cit eam non poire bifariam fecari ab airera quae
non tranfit pet centrum. fi veto neurra ipfarum

pet centrum rranfit, fumatur centrum ABCD cir- D
culi a, et fit F, et EF jungarur. Œoniam igi- A
tur recta linea FE pet centrum dueta refram li- B a
neam AC non duâam - pet centrum bifariam
fecat, et ad rectos angulos ipfam feeabitb ; quare recrus cit FEA an-
gulus. rurfus quoniam teëla linea FE teëtam lineam BD non duéram

pet centrum bifariam feeat, et ad angulos re&os ipfam feeabitb; recrus

igitur angulus cit FEB. oflenfus autem cit reâus et FEA; ergo FEA
angulus ipfi FEB aequalis erit, minor majori, quod fieri non potefl.
non igitur AC, BD (de bifariam fecant. fi igitur in circulo 8re.
(x13. D.

PROP. v. THEOR.

SI duo circuli fe invicem fecent, non erit ipforum idem
centrum.

K 2 Duo

75
e. 26.1..

3.1.3.

b. 3. 3.
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Duo enim circuli ABC, CDG Te invicem feccnt in punais B, C.

dico ipforum idem centrum non cire. i
Si enim fieri potefi, fit centrum E; jungarutque EC, et EFG ut-

cunque ducatur. et quoniam E centrum cit C
circuli ABC, erit CE ipfi EF aequalis. rur- N
fus quoniam E centrum efi CDG circuli, ae- . G
qualis efi CE ipfi EG. fed oficnfa efi CE A
aequalis EF; ergo FE ipfi EG aequalis e-
rit, minor majori, quod fieri non potefi. non

igitur punétum E centrum efi circulorum B
ABC, CDG. fi igitur duo circuli &c. Q E. D.

PROP. V1. THEOR.
SI duo circuli fefe intra contingant, ipforum idem cen-

trum non erit.

Duo enim circuli ABC; CDE contingant fefe intra in punéro C.
dico ipforum non cire idem centrum.

Si enim fieri porefi, fit F; jungarurque FC, et FEB urcunque du-

catur. Quoniam igitur F centrum cil circuli 0
ABC, aequalis efi CF ipfi F B. rurqu quoniam
F centrum cit circuli CDE, erit CF aequalis

FE. ofienfa autem cit CF aequalis FB; ergo A E
et FE ipfi F B efi aequalis, minor majori, quod

fieri non potefl. non igitur F punêrum cen- D
trum cil circulorum ABC, CDE. fi igitur duo circuli &c. Q E. D.

P R0 P. VII.
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PROP. VII. THEOR.

SI in circuli diametro aliquod puncËtum fumatur qued
non fit centrum circuli, et ab eo in circumferentiam

cadant quaevis reâae lineae; maxima quidem erit in qua
centrum, minima veto reliqua; aliarum autem propinquior
ei quae per centrum rranfit femper remotiore major efi.
at duae tantum aequales ab eodem puncïro in cireumfe-
rentiam cadent ad utrafque partes minimae.

Sir Circulus ABCD, diameter autem ejus AD, et in ipfa AD fuma-
rur aliquod punétum F quod non fit centrum circuli; fit autem cen-

- trum circuli E, et a punâo F in circumferentiam ABCD cadant quae-
dam rectae lineae FB, FC, FG. dico FA ma-
ximam elfe, et FD minimam; reliquamm au-
tem, FB quidem majorem quam FC, FC veto
majorem quam FG.

Jungantur enim BE, CE, GE ; et quoniam
omnis trianguli duo latera teliquo flint majora a,

etunt BE, EF majores quam EF; efi autem
AE aequalis BE, ergo BE, EF ipfi AF flint
aequales; major igitur efi AF quam FB. rutqu quoniam BE cit ae-
qualis CE, communis autem FE ; duae BE, EF duabus CE, EF ae-
quales flint; fed BEF angulus major cit angulo CEP, bafis igitur BF
bali FC cit majorb. eadem ratione et CF major efi quam F G. rurfus b- 24- L
quoniam GF, F E majores funt quam EG a, aequalis autem EG ipfi
ED, erunr GF, FE majores quam ED. communis auferatur FE ;
ergo reliqua GF major efi quam reliqua FD. maxima igitur efi FA,
et FD minima; major veto BF quam FC, et FC quam F G.

Dico
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Dico et a punë’to F duas tantum métas lineas aequales cadcre in cir-

cumferentiam ABCD ad utrafque partes minîmac FD. confiitualur
enim ad reâam lineam EF, et ad punâum

in ca E, angulo GEF aequalis angulus C F EH, B A
et PH jungatur. Q10niam igitur GE efi ac- C

qualis EH, communis autem EF, duae CE, E
EF duabus HE, EF aequales film; et angu-
lus GEF cit aèqualîs angulo HEP; bafis igi-

tur F G bafi FH aequalis erit d. dico a punéto G D K
F ad circumfercntîam non cadere aliam ipfi
FG aequalem. fi enim fieri poteft, cadat FK, et quoniam FK eft ae-
qualis FG, efique ipfi F G aequalis FH, erit et FK îpfi FH aequalis,
vîdclicet propinquior ci quae par centrum mnfit aequalis remotiori;

qued fieri non potefl. fi igitur in circuli &c. E. D.

a,

PROP. VIH. THEOR.
SI exua circulum aliquod punétum fumatur, atque ab
, eo ad circumferentiam ducantur quaedam reétae lineae,
quarum una per centrum tranfcac, reliquae vero utcun-
que; earum quidem quae in concavam circumfcrcntiam
cadunt, maxima ePc quae par centrum tranfic; aliarum
autem propinquior ci quae par centrum, femper remo-
tiore major efi. ac earum quae in convexam circumfc-
renüam cadunt, minima CR quae inter punâum et dia-
mctrum interjicitur; aliarum» vero quae propinquior mi-
nimae, femper remotiore cf: miner. duae autem tantum
aequales a punéto in circumfcrentiam cadunt ad ucrafquc
partes minimae.

Sir



                                                                     

LIBER TERTIUS.
v h Sir Circulus ABC, et extra circulum fumatur aliquod punâùm D;

ab eo autem ad circumfcrcntiam ducantur rcflac lineae quaedam DA,
DE, DF, DC, fitque DA par centrum. dico 63mm quidem quae in
concavam circumfcrcntiam AEF C cadum maximam cire DA quae par
centrum tranfit; ct quae propinquior cil ci quae pet centrum femper major

erit remotiore, videlicct DE quidem quam DF, DF vero quam DC:
earum vcro quae in convcxam circmnfcrentiam HLKG cadunt, mi-
nimam effe DG quae inter punâum D et diametrum AG interjicitur,
et quae propinquior minimac femper cit mi-

nor remotiore, videiicct DK quam DL, et
DL quam DH.

Sumatur enim centrum circuli a ABC, a. 1 . 3

qued fit M, et jungantur ME, MF, MC,
MK, ML, MH. et quoniam AM CR ac-
qunlis MELcommunis apponatur MD, ergo
AD où aequalis ipfis EM, MD; fed EM,

MD fun: majores quam EDb, ergo et AD b. 2°. 1.
quam ED cit major. rurfus quoniam ae-
qualis efi ME ipfi MF, communis autem
MD, erunt EM, MD ipfis FM, MD ae-
quales; at angulus EMD major efl angulo FMD, bafis igitur ED bafi
FD major eritc. (militer oflcndemus et FD majorem eflë quam CD. c. 24. 1.

ergo maxima cfi DA; major autem DE quam DF, et DF quam
DC. et quoniam MK, KD funt majores quam MD b, et MK cil ac-
qualis MG, erit reliqua KD quam reliqua GD major d, quart: GD mi- a, A; 4,
nor quam KD; minima igitur CR GD. et quoniam fuper] trianguli
MLD uno latere MD, duae raflas lineae MK, KD intra confiituun-
tur, crunt MK, KD minores ipfis ML, LDe, quarum MK cfi aequaliSe. 21.1.
ML; reliqua igitur DK miner eft quam reliqua DL. [militer oflande-

mus,

79
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f.4.r .bafis igitur DK bafi DB efi aequalis f. dico
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mus, et DL quam DH minorem elfe. ergo DG minima cfi, minor
vero DK quam DL, et DL quam DH. dico etiam duas tantum ae-
quales a punch D in circumferentiam cadere

ad utrafque minimae partes. conflituatur ad
reâam lineam MD, et ad punétum in ca M,

angulo KMD aequalis angulus DMB, et DB

jungarur. itaque quoniam MK eFt aequalis
NIB, communis autem MD, duae KM, MD
duabus BM, MD aequales flint, altcra al-
teri, et angulus KMD aequalis angulo BMD ;

autem a punâo D aliam ipfi DK aequalem
in circumferentiam non cadere. fi enim fieri

potefi, cadat DN; et quoniam DK efi ae-
qualis DN, et DK ipfi DB cit aequalis, erit et DB aequalis DN, pro-
pinquior feilicet minimae aequalis remotiori, quod fieri non poire clien-
fum efi. fi igitur extra circulum &c. Q E. D.

PROP. IX. THEOR.

SI intra circulum fumatur aliquod punétum, arque ab
eo ad circumferentiam cadant plures quam duae reâae

lineae aequales; punâum quod fumirur circuli centrum
crit.

Sumatur enim intra circulum ABC puné’tum aliquod D, arque a

punfto D ad circumferentiam cadant plures quam duae reëtae lineae
aequales DA, DB, DC. dico punâum D centrum ech circuli ABC.

Non enim; fed fi fieri potefi, fit E centrum, et junâa DE ad
puna:
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vpuné’ta F, G producatur; ergo FG diameter en circuli ABC. itaque

quoniam in FG diametro circuli ABC fump- .
mm cit aliquod punflum D quod non cit
centrum circuli, maxima quidem erit DG,
major autem DC quam DB, etDB quam DA a.

V F G a. 7. 3.Ted et aequales, quod fieri non potcft ; non igi-
tur E centrum efi circuli ABC. fimiliter ofien- C

A Bdemus neque aliud puné’tum centrum efic prac-

ter ipfum D; efi igitur D centrum circuli ABC. fi igitur intra circu-

lum &c. E. D.
PROP. X. THEOR.

CIRCULUS circulum in pluribus quam duobus punftis
non fecat. r N. B. Hoc de ipforum circumferentiis

r intelligendum efl.’

Si enim fieri potefi, Circulus ABC circulum DEF fecet in pluribus

punëtis quam duobus, nempe in B, G, F, et cir- A
euli ABC centrum fumamr K, et KB, KG, A
KF jungantur. .Qnoniamigitur intra circulum

DEF fumptum efi aliquod punétum K, et ab E )
ipfo K in circumferentiam DEF incidant plu- Ô
res quam duae rectale lineae aequales KB, KG, G V F
KF, erit punétum K circuli DEF centrum a. c m9.?
efi autem et K circuli ABC centrum; duorum igitur circulorum qui
fefe fecant idem eft centrum, quod fieri non poteflb. quarc circulus b. 5. 3.
circulum in pluribus quam duobus punâis non fecat. (L E. D.

L PROP. XI.
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PROP. XI. THEOR.
SI duo circuli fefe intus contingant. et fumantur centra

ipforum; recta linea ipforum centra conjungens pro-
duéta in cirCulorum contaêtum cadet.

Duo enim circuli ABC, ADE fefc intus contingant in punëto A,

et fumatur circuli quidem ABC centrum F, cir- A
culi vero ADE centrum G. dico reâam li-
neam conjungentem punch G, F, fi produca- H

tur, in puné’tum A cadere. G F
Non enim; fed fi fieri potcfi, cadat utFGDH, C

et AF, AG jungantur. itaque quoniam AG, E
GF majores fiant quam FA a hoc cit quam B
PH, (efl enim FA aequalis ipfi F H, nam ab eodem flint centre) com.
munis auferatur FG, reliqua igitur AG major cit quam reliqua GH.
fed AG cPt aequalis GD, ergo GD ipsâ GH cit major, minor majore,
qued fieri non potcfi. non igitur punch F, G conjungens recta linea ex-
tra contaétum A cadet. cadet igitur in ipfum. fi igitur duo circuli 8re.

Q E. D.

PR OP. XII. THEOR.

SI duo cireuli fcfe extra continganc, reâa linea ipforum
centra conjungens pet contactum cranfibic.

Duo enim circuli ABC, ADE (de extra contingant in punûo A;
et fumarur circuli quidem ABC centrum F, circuli vero ADE centrum
G. dico reîtam lineam punéta F, G conjungentem per contaétum A

tranfirc. l Non
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Non enim, fed, fi fieri potefi, cadat ut FCDG, et FA, AG junganf

tur. quoniam’igitur F centrum cit E
circuli ABC, erit AF aequalis FC.
rurfus quoniam G centrum eft ADE

circuli, lerit AG ipfi GD aequalis. A...
funt igitur FA, AG ipfis FC, DG D
aequales; ergo rota FG major efi
quam FA, AG. fed et minora; quod fieri non potefi. non igitur a.2o.t.j
punch F, G cmjungens mon linea per contaëtum non tranfibit. per
ipfum igitur tranfit. fi igitur duo circuli 8re. E. D.

PROP. XIII. THEOR.
( :IRCULUS circulum non contingit in pluribus punais

quam une, five intus five extra concingat.

Si enim fieri potefi, circulum ABC circulus EBFc ontingat primùm
intus in pluribus punais quam uno, vidclicet in B, D; jungatur BD, et
ducatur * GH bifariam et ad rectos angulos fecans ipfam BD. Q10niam * 1°. H. 15

Il A

CG"
igitur punch B, D flint in circumferentia utriufque circuli, recta BD ca-
det intra unumque circulum a. igitur in rcfta GH quae ipfam BD bifa- a. 2. 3.
riam et ad rectos angulos fecat, erit utriufque circuli centrumb; ergo GH b. Cor. 1.3:

L 2 produêta
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au. 3.produ&a cadet in circulorum contaëtumc; (cd, in contaétum non ca.

a. 2. 3.

dit, quia B, D punch funt extra reâam GH, quod efl abfurdum. non
igitur circulus circulum intus contingit in pluribus puné’tis quam uno.

Dico etiam neque extra contingcrc; fi enim fieri potefi circulum
ABC contingat Circulus AKC in pluribus punêtis.

quam uno, videlicct in A, C, et» AC jungarur. K
itaque quoniam in circumfercntia circuli AKC
fumpta- funt duo punëta A, C recta linea AC’ A A C
quae ipfa conjungit intra circulum AKC cadet’.

cit autem Circulus AKC extra circulum ABC,.
quare recta AC cit extra ABC circulum; quo-
niam vero A, C punch flint incircumferentia ip- B
fius ABC circuli, recta AC cit intra A eundem,
quod cit abfurdum. non igitur Circulus circulum extra contingit in plu-

ribus punais quam uno. ofienfilm autem cit neque intus. Circulus igi-
tur circulum non contingit in pluribus punais quam uno, five intus
five extra contingit. E. D.

PROP. XI’V. THEOR.

N circulo aequales re&ae lineae aequaliter a centro dit:
tant; et quae aequaliter. a centro difiant funt inter fe-

aequales.

Sir circulus ABDC, et in ipfo aequales fint rectae lineae AB, CD.
dico cas a centro aequaliter difiare.

Sumatur enim circuli ABDC centrum, fitquc E, et ab ipfo ad AB,
CD perpendiculares ducantur EF, EG, et AE, EC jungantur. Q10-
niam igitur recta linea quaedam EF per centrum dufta reflam lineam
AB non duéhm pet centrum ad rectos angulos fecat, et ipfam bifa-

tram
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dam feeabit ’. quare AF cit aequalis-FB, ideoque AB dupla efi ipfius 3.3. 3.

AF. eadem ratione, et CD dupla efi CG. arque cit AB ipfi CD ae-
qualis; aequalis igitur et AF ipfi CG. et quoniam AE cit aequalis
EC, erit et quadratum ex AE quadrato ex EC aequale. fcd quadrato
quidem ex AE aequalia funt ex AF, F E quadrata b, rcâus enim cfi 5,47. 1;
angulus ad F; quadrato vero ex EC aequalia funt quadrata ex EG,
GC, refluas cit enim angulus ad G. quadrata igi-
tur ex AF, FE aequalia funt quadratis ex CG, C
GE, quorum quadratum ex AF cit aequale qua- A
drato ex CG, etenim aequalis efi AF ipfi CG; L’
reliquum igitur ex FE aequale cit reliquo qua-

drato ex EG, quare recta FE ipfi EG cit ae- D
qualis. in circulo autem aequalitcr a centro dif- B
tare rcâae lineae dicuntur, quando a centro ad
ipfas perpendiculares duétae aequales funtF. igitur AB, CD a centra c.4.Def. 3.-

aequaliter difiant. . ISed AB, ÇD aequalitcr difient a centro, hoc en, aequalis fit FE ipfi

EG; dico AB ipfi CD aequalem cire. iifdcm enim confiruétis, fimiliô

ter ofiendcmus AB quidem duplam cire ipfius AF, CD vero ipfius CG.
et quoniam aequalis cit AE ipfi EC, erit et ex AE quadratum quadrato
ex EC aequale. fcd quadrato quidem ex AE aequalia funt b quadrata
ex EF, FA, quadrato vero ex EC aequalia b quadrata ex EG, GC;
quadrata igitur ex EF, FA quadratis ex EG, GC aequalia funt; quo-

. mm quadratum ex FEaequale efi quadrato ex EG, efi enim F E ipfi EG
aequalis; reliquum igitur ex AF quadratum aequale eft reliquo ex CG;
cit igitur recta linea AF aequalis ipfi CG. et cit ABquidcm dupla ip-
fius AF, CD Vero dupla ipfius CG; aequalis igitur cit AB ipfi CD;
in circulo igitur aequales rectale lineae 8re. Q, E. D.

PROP. XV..
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PROP. xv. THEOR.

IN circulo maxima quidem efi diameter; aliarum vero
femper propinquior centre remotiore major efi; et quae

A major cfi, propinquior erit centro minore.
O

a. 20. 1.

b.5.Def.3.

Sit Circulus ABCD, cujus diamcter AD, centrum vero E; et pro-
pinquior quidem centro fit BC, remotior autem FG. dico AD maxi-
mam clic, et BC majorem quam F G.

Ducantur enim a centro ad BC, F G perpendiculares EH, EK, et
EB, EC, EF jungantur. (figoniam igitur aequalis cit AE ipfi EB, et
ED ipfi EC, erit AD aequalis ipfis BE, EC. [cd

BE, EC majores funt quam BC a, quarc et AD A B

quam BC major erit. F
Et quoniam BC propinquior cfi centro, remo- H

tior vero FG, erit EK major quam EH b. cit au- E
(cm, ut in praecedente ofienfum fuit, BC dupla ip- G

fius BH, et FG dupla ipfius FK, et quadrata ex D C
EH, HB aequalia quadratis ex EK, KF, quorum
quadratum ex EH minus cit quadrato ex EK, minor enim cit EH ipsâ
EK. ; reliquum igitur quadratum chH reliquo ex FK majus erit, quare
recta BH major erit ipsâ FK; et proptcrea BC- erit major quam FG.

Sed fit BC major quam F G, erit BC propinquior centro quam FG,
hoc cfi, iifdem confiruëtis, erit EH minor quam EK. Quoniam enim
BC major cit quam F G, erit et BH major quam FK. quadrata au-
tem ex BH, .HE aequalia fun: quadratis ex FK, KE, quorum ex BH
quadratum quadrato ex F K. cfi majus, efi enim EH major quam FK;
reliquum igitur quadratum ex EH reliquo ex EK minus erit, et recta
linea EH minor erit quam EK. in circqu igitur &c. E. D. i

PROP. XVI.
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PROP. XVI. THEOR.

UAE diametro circuli ad re&os angulos ab extre-
mitate dué’ta cit, cadit excra circulum; et in locum

inter rectam lineam et circumferentiam reâa linea non ca-
det; five, quod idem cit, circumferentia circuli tranfit in-
ter reâam quae diametro cit ad rectos angulos, et rectam
quae cum diametro angulum aCutum quantumvis mag-
num continet, vel quae angulum quantumvis parvum
continet cum recta quae ad rectos angulos efi diametro.

Sir circulus ABC circa centrum D, et diametrum AB; dico re&am
lineam, quae ab extremitate A diametri ipfi AB ad rectos angulos duâa

cit, extra circulum cadere.
Non enim; fed, fi fieri potcft, cadat intus ut AC, et DCjungatur.

Œoniam igitur aequalis cit DA ipfi DC, erit

et angulus DAC angulo ACD aequalisn; rcc- C
tus autem .efi DAC, re&us igitur cit ACD; B A
quarc anguli DAC, ACD duobus rcâis aequa-
les funt; quod fieri non potefib. non igitur a
punëto A ipfi BA ad rectos angulos duëta ca-

det intra circulum. fimilitcr oflcndemus ne-
que in circumferentiam cadere; extra igitur
cadet, ut AE, in figura fizquente.

Dico in locum inter rectam lineam AE et.
circumferentiam ABC refrain lineam non ca-

dere. fi enim fieri potefi, cadat ut FA, et a B
puncto D ad FA perpendicularis ducatur C
DHG. et quoniam refais efi angulus ACD,
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Ë minor autem recto DAGb, erit DA quam DG major d. aequalis autem
. . . cit DA ipfi DH; major igitur cit DH ipfa

DG, minor majore, quod fieri non potefi. non
igitur in locum inter rcflam lineam et circum-
fcrentiam, recta linea cadet. five, quod idem
cit, circumferentia circuli tranfit inter rectam
quae diametro cit ad re&os angulos, et rec-
tam quae cum diametro angulum acutum
quantumvis magnum confiner, vcl quae angu-

; lum quantumvis parvum continet cum recta quae ad rectos angulos efi
j diametro. i Et hoc, nihil vero aliud, intelligendum cit quando in textu

i’Graeco et verfionibus, femicirculi angulus dicirur major omni angulo
i acuto, et reliquus minor.’

COR. Ex his manifcfhim efi reëtam lineam quae ab extremitate dia-

metri circuli eidem ad rectos angulos duéta cit, circulum contingcre; et
rectam lineam contingere circulum in uno tantum punc’to, quoniam quae

.e. z. 3. occurrit in duobus punétis intra ipfum cadcrc ofienfa cit e. i Et praeter-

t ca, unicam tantum rectam poire circulum in eodem punéto contin-

* gere.’ L
PROP. XVII. PROB.

A Dato puné’to extra circulum, vel in ejus circumfe-
rentia, rectam lineam ducere quae datum circulum

contingat.

Primo, fit datum pun&um A extra datum circulum BCD. oporter
a punë’to A re&am lineam ducere quae datum circulum contingat.

Sumatur enim centrum circuli En, et AE jungatur; et centro qui-
dem E, intervallo autem EA circulus AF G dcfcribatur; et a punéto D

ipfi

a. 1.3.
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ipfi EA ad rectos angulos ducatur b DF, junganturque EBF, AB. dicob. 11.1.
a punëto A duétam efic AB quae circulum BCD contingit.

ngniam enim E centrum cft circulorum BCD, AFG, erit EA ae-
qualis EF, et ED ipfi EB; duae igitur

AE, EB duabus F E, ED aequales funt, A
et angulum communem ad E continent;

ergo bafis DF bafi AB cit aequalis, trian- G F
guiumque EDF aequale trianguio EBA,

et reliqui anguli reliquis angulis c. ae- c. 4. r.
qualis igitur cit angultzv EBA angulo
EDF. rectus autem cit EDF, rectus
igitur cit EBA. atque cit EB ex centro; quae autem diamer circuli
ab extremitate ad rectos angulos duéta efi, circulum contingit d. con- d. Cor.16.3.

tingit igitur AB circulum.
A Sit autem datum punetum in circumfercntia circuli, ut punâum D,

A et ad centrum E ducatur DE, et a punfto D, ipfi DE ad rectos an-

i gulos ducatur b DE ; continget a haec circulum.’ A dato igitur punfto j
duéta cit re&a linea quae datum circulum contingit. Q E. F.

PROP. XVHI. THEOR.
SI circulum contingat quaedam recta linea, a centro auw

rem. ad tactum recta linea ducatur, ducta ad contin-
gentem perpendicularis erit.

Circuium enim ABC contingat quaedam
recta linea DE in puné’to C, et circuli ABC

fixmatur centrum F, et ab F ad C ducatur FC;

dico FC ad ipfiim DE perpendicularcm cire. . a;
Si enim non fit, ducatur a punëto F ad DE D C G E

M v perpendicularis
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a.xa.r.
b.r7.r.
c. 19.1.

A, a. x8. 3.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
.perpendîcularîs a FEG. quoniam igitur angulus FGC reclus cit, erit

GCF acutusb; majorem autem angulum ma-
jus lattis fubtenditc. major igitur cit FC quam
FG; aequalis autem FC ipfi FB; major igi-
tur cit FB ipsâ FG, minor majore, quad fieri
non potefi. non igitur FG cit perpendicularis

ad DE. fimiliter ofiendcmus neque aliam ’
quampiam praeter ipfam FC. efi igitur FC per- D C G E
pendicularis ad DE. fi igitur circulum contingat 8re. QE. D.

PROP. XIX. THEOR. -
SI circulum contingat quaedam recta linea, a taÆtu au-

tem ad rectos angulos contingenti recta linea ducatur;
in duéta erit centrum cuculi.

Circulum enim ABC contingat quaedam rafla linea DE in C, et a
C ipfi DE ad rectos angulos ducatur CA; dico in ipfa CA centrum
circuli cire.

Non enim; (cd, fi fieri potcfi, fit F centrum, et jungatur CF.
quoniam igitur circulum ABC contingir quae- i

dam recta linea DE, et a centro ad tactum
duëta efi FC, erit FC ad ipfam DE perpendi-
cularisa; recrus igitur angulus cit FCE. efi au-

tem et ACE recrus; angulus igitur FCE en: B
aequalis ipfi ACE, minor majori, quod fieri

non potefi. non" igitur F centrum cit circuli D C E
ABC. fimiliter ofiendemus neque aliud aliquod efie praeterquam in
ipfa CA, centrum igitur efi in CA. quam fi circulum contingat 8re.

Q E. D.
PROP. XX.
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PROP. XX. THEOR.

IN circulo angulus qui ad centrum duplus cit ejus qui
ad circumferentiam, quando circumferentiam candem

pro bafi habent. h
Sir Circulus ABC, et ad centrum quidem ejus fit angulus BEC, ad

circumfercntiam vero BAC, habeant autem eandem circumferentiam

8C pro bafi; dico BEC angulum anguli BAC du- A
plum efiè.

Primo, fit centrum E intra angulum BAC, et
jungatur AE et ad F producatur. quoniam igitur
EA efi aequalis EB, erit et angulus EAB angulo (À
EBA aequalis’; anguli igitur EAB, EBA dupli B C 3- 5c I-
funt ipfius EAB; fèd angulus BEF cit aequalis an- F V
gulis EAB, EBAb; ergo et angulus BEF ipfius EAB efi duplus. ea- b- 32; ’-

dem ratione et angulus FEG duplus efi ipfius EAC. totus igitur BEC

totius BAC duplus erit. ARurfus infleétatur BDC ad circumferentiam,

ira ut centrum E fit extra angulum BDC, junéta-

que DE ad G producatur. fimilitcr oflendemus

angulum GBC anguli GDC duplum efTe, quo- G

B C

D

rum GEB duplus efi ipfius GDB; reliquus igi-
tur BEC reliqui BDC cit duplus. in circula

igitur angulus 8re. Q E. D. "
PROP. XxL THEOR.

IN circule qui in eodem fegmento funt anguli inter fc
aequales funt.
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a. 2°. 3.

a. 32.1.
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Sir circulus ABCD, et in codem fegmento BAED anguli fint BAD,

BED; dico cos inter fe aequales cire. E
Sumatur enim circuli ABCD centrum, fitquc

F. et primo, fit BAED fegmentum majus remi-
circulo, et jungantur BF, F D. et quoniam an-

gulus quidem BFD cit ad centrum, angulus vcro B D
BAD ad circumferentiam, et circumfercntiam
eandem BCD pro bafi habcnt, erit BFD angu-
lus anguli BAD duplus a. eadem ratione angulus BF D duplus cit etiam t

anguli BED. angulus igitur BAD angulo BED aequalis erit.
Sir veto fegmenmm BAED non majus femicirculo, et in ipfo fint

anguli BAD, BED, erunt hi inter: (e aequales. A E
ad centrum enim F ducatur AF, et producatur

Dad C, etCE jungarur. fcgmentum igitur BAEC B
majus cit femicirculo, quare anguli in eo BAC,
BEC fimt inter fe aequales. eadem ratione ae-
quales inter fe funt anguli CAD, CED. rotus

igitur angulus BAD toti BED cit aequalis. in c
circule igitur qui in codem fegmcnto film anguli, inter fe aequales. finît.
(L E. D.

PROP. XXII. THEOR.
QUADRILATERORUM quae in circulis funt, anguli op-

pofitl funt duobus rectis aequales. ’

Sir circulus ABCD, et in ipfo quadrilaterum ABCD ; dico angulos

ipfius oppofitos duobus mais aequales clic.

jungantur AC, LBD; quoniam igitur omnis trianguli tres anguli
duobus mais flint aequales 3, erunt trianguli ABC tres anguli CAB,

ABC,
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ABC, BCA aequales duobus métis. aequalis b autem efi angulus CAB b. 21. 3’.

angulo CDB, in eodem enim (ont fegmento

BADC; angulus, vero ACB aequalis cit ipfi D 0
ADB, funt enim in eodem fcgmento ADCB.
torus igitur ADC angulis BAC, ACB aequalis

efi. communis apponatur ABC angulus; anguli A B
igitur ABC, CAB, BCA angulis ABC, ADC
funt aequales. fed ABC, CAB, BCA funr duo-
bus reëtis aequales; ergo et anguli ABC, ADC duobus métis aequa-

. les erunt. fimilitcr ofiendcmus angulos quoque BAD, DCB duobus
mais cire aequales. quadrilaterorum igitur quae in circulis flint 8re.
QE. D.

P R OP. XXIII. THEO R.

SUPER eadem recta linea duo circulorum fegmenra
fimilia, et non fibi mutuo congruentia, ex eadem

parte non confiituentur.

Si enim fieri potefi, fuper eadem recta linea AB duo circulorum reg-

menta ACB, ADB fimiiia, et fibi mutuo non congruentia, ex eadem
parte confiituantur. quoniam igitur Circulus ACB
circulum ADB fecat in duobus punétis A, B, idem

eundem non fecabir in alio punflo a. necefie igi-

tur efi ut unum fcgmcntum cadat intra alterum; A
cadat ACB intra ipfirm ADB, et ducatur recta
linea BCD, junganturque CA, DA. itaque quoniam fcgmennmi ACB
fimiie cit fegmento ADB, fimilia autem circulorum fcgmenta flint quae

angulos capiunt aequalcsi; erit ACB angulus aequalis angulo ADB, b.i1.Def. 3.
exterior interiori, quod fieri non potcflc. non igitur fuper eadem même. 16. 1.

linea,

a. Io. 3.
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linea, duo circulorum fegmenta, fimiiia, et fibi mutuo non congruentia,

ex eadem parte confiituentur. Q E. D.

PROP. XXIV. THEOR.
UPER aequalibus rectis’lincis fimilia circulorum feg-

menta inter fe aequalia font.

Sint enim rupcr aequalibus mais lineis AB, CD fimilia circulorum

fegmenta AEB, CFD; dico fegmentum AEB fegmenro CFD aequale

elfe. ’ ’Applicato enim fegmento AEB fegmento CFD, et pofito quidem
puné’to A in C, recta vero linea AB fuper CD, congrue: et B punêtum

ARNA BC Dpunéto D, propterea quad AB ipfi CD fit aequalis. non igitur, con-
gruente recta linea AB ipfi CD, non congrue: fegmentum AEB (eg-

’ a. 23. 3. mento CFDa. congruet igitur et ipfi aequale erit. fuper aequalibus

igitur mais lineis &c. E. D.

PROP. XXV. PROB.
Chenu fegmento dato defcribere circulum cujus efi:

fcgmentum.

Sir darum circuli fegmenrum ABC; oporter defcribere circulum cu-

jUS ABC cit fegmentum.
Secctur AC bifariam a in D, et a punao D apr. AC ad rectos an-

gulos
4. 10.!.



                                                                     

LIBER TERTIUS. 95gulos ducatur b DE, et A13 jungarur. fi igitur ’* anguli ABD, BAD in- hg?

t ter le aequales fuerint, erit recta BD aequalis C ipfi DA, et propterea e..6. 1. ,
ipfi DC. et quoniam tres rectale lineae DA, DB, DC funt inter le ae-
quales, erit D centrum circuli d. centro igitur D, intervallo autem uni 4-9-3’

ipfarum DA, DB, DC aequali, circulus defcribatur; tranfibir hic pet
reliqua punira, et eirculus cujus fegmentum efi ABC defcriprus erit.
quoniam vero centrum D en; in’ipfa AC, erit ABC fagmentum femi-
circulus. fi autem * anguli ABD, BAD inter a: inaequales fuerinr, ad ’ Fîz- 2’35

rectam lineam AB arque ad punétum in ca A confiituatur angulus BAE

aequalis angulo C ABD, et DB ad E producatur, jungaturque EC.°- 23-1.
Quoniarnligitur angulus ABE efi aequalis angulo BAE, erit et BE

3 a rB A Â VE ACAÉ j je
A D C E Drecta linea ipfi EA aequalis C. et quoniam AD efi aequalis DC, com-

munis autem DE, duae AD, DE duabus CD, DE aequales funt, altera
alteri; et angulus ADE cit aequalis angulo CDE, recrus enim uterque
cit; igitur et bafis AE bafi EC cit aequalisf. fcd oficnfa cit AE ae- f. 4. 1.
qualis EB, quare et BE ipfi EC cit aequalis; ac propterea tres reâae
lineae AE, EB, EC inter fe aequales funt; quare et E centrum cit
circuli d. centro igitur E, intervallo autem uni ipfiarum AE, EB, EC
aequali, eirculus ’defcribatur, hic per reliqua tranfibir puncta, et Circulus

cujus fegmcntum efi ABC defcriptus erit. et manifefium efi fi angulus
ABD major fuerit angulo BAD, centrum E cadere extra fegmentum
ABC, quod propterea minus erit femicirculo. fi autem angulus ABD

minot
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b. 11.Def.3.

c. 24. 3.
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minor fuerît ipfo BAD, centrum E cadet intra fegmenrum ABC, quod

propterea majus erit femicirculo. Circuli igitur fcgmenro daro, defcriprus

cit Circulus cujus efi fegmenrum. E. F.

PROP. XXVI. THEOR.
IN aequalibus circulis aequales anguli aequalibus infifiunt

circumferentiis, five ad centra, five ad circumferentias
infifiunr.

Sint aequales circuli ABC, DEF, et in ipfis aequales anguli ad
centra quidem BGC, EHF, ad circumfcrentias autem BAC, EDF.
dico BKC circumferentiam eireumfercntiae ELF aequalem clic.

Jungantur enim BC, EF; et quoniam aequales funt ABC, DEF
circuli, erunt et quae ex centris aequales; duae igitur BG, GC dua-
bus EH, HF aequales funt ; et angulus ad G cit aequalis angulo ad

D

B CE FM VH; bafis igitur BC bafi EF efi aequalisa. et quoniam aequalis en an-
gulus ad A angulo ad D, ’fegmentum BAC fimile erit fcgmcnto h EDF;

et flint friper aequalibus rcc’tis lineis BC, EF ; quae autem fuper ae-
qualibus rectis lineis fimilia funt circulorum fegmenta, inter fe aequalia
funt°; fcgmentum igitur BAC fegmenro EDF cit aequale. fed et to-
rus ABC.circulus aequalis cit toti DEF, reliquum igitur fegmcntum

BKC
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BKC relique ELF efi aequale; circumferentia igitur BKC circumfe-
renriae ELF aequalis erit. in aequalibus igitur circulis 8re. E. D.

PROP. XXVII. CTHEOR.
IN aequalibus circulis anguli qui aequalibus infifiunt cir-

cumferentiis inter fe aequales funt, five ad centra, five

ad circumferentias infifiant. a A
In aequalibus enim. circulis ABC, DEF, aequalibus circumferentiis

BC, EF infiRant anguli ad centra quidem BGC, EHF, ad circumfe-
rentias veto BAC, EDF. dicoangulum BGC angulo EHF, et angu-
lum BAC angulo EDF aequalem. eiTe.

Si quidem igitur angulus BGC aequalis fit angulo EHF, manifefi’um

cit angulum quoque BAC angulo EDF cire aequalema. fin minus unus a. 2°. 3.

D

ipforum cit major. fit major BGC, et confiiruarur ad rcâam lineam
BG, et ad punëtum in ipfa G, angulo EHF aequalis angulus b BGK;b. 23.1.
aequales autem anguli aequalibus infifiunt circumfcrcntiis quando ad
centra fuerintC; aequalis igitur cit circumferentia BK circumferentiae c. 26. 3.

EF. (cd EF aequalis efi ipfi BC, ergo et BK ipfi BC cil aequalis, mi-
nor majori, quod fieri non potefi. non igitur inaequalis en: angulus
BGC angulo EHF ; ergo cit aequalis. arque cit anguli quidem BGC
dimidium angulus qui ad A, anguli vcro EHF dimidium qui ad D".

h N angulus

97
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angulus igitur qui ad A angulo qui ad D cil aequalis. in aequalibus igi-

tur circulis 8re. E. D. l
PROP. XXVIII. THEO R.

IN aequalibus circulis aequales reâae lineae circumferend
rias aequales auferunr, majorem quidem majori, mino-

rem vero minori.

Sint aequales circuli ABC, DEF, et in ipfis aequales même lineae
BC, EF quae circumferentias quidem BAC, EDF majores auferanr,
minores veto BGC, EHF. dico circumferenriam BAC majorem majori
EDF, et minorem circumfcrentiam BGC minori EHF aequalem efiè.

a. 1. 3. Sumantur enim centra circulorum a K, L junganturque BK, KC, EL,
LE, et quoniam circuli aequales funt, erunt et quae ex centris aequaleg

duae BK, funr aequales duabus EL, LF; cr bafis BC a.»
b. 8.1. qualis cit bafi EF, angulus igitur BKC angulo ELF cit aequalis b. ae-

quales autem anguli aequalibus infifiunt circumfercntiis quando ad cen-
°.« 25.34131 fuerint C, circuiuferenria igitur BGC aequalis cit circumferentiae

EHF; fed et totus ABC circulus toti EDF cit aequalis; reliqua igitur
circumferentia BAC reliquae EDF aequalis erit. ergo in aequalibus cire

enlia 8re. Q E. D.

PROP. XXIX.
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PROP. XXIX. THEOR.

N aequalibus circulis aequales circumferentias aequales
rectae lineae fubtendunt.

Sint aequales circuli ABC, DEF, et in ipfis aequales fiunantur cin-
cumferenriae BGC, EHF, et BC, EF jungantur. dico refrain lineam
BC reâae EF aequalem elle.

Sumanrur enim centra circulorum C K, L, et jungantur BK, KC, EL, a. 1- 3.

LF. et quoniam circumfcrentia BGC efi aequalis circumferentiae EHF,

A I D

H
kggCIÏ

G
erit et angulus BKC angulo ELF aequalisl’. et quoniam circuli ABC, b. 27. 3.

DEF funr aequales, et quae ex centris aequales emnt; duae igitur BK,
KC funt aequales duabus EL, LF, et aequales angulos continent. ba-
fis igitur BC bafi EF efi acqualisC. in aequalibus igitur circulis 8mm 4-1-
QE. D.

PROP. XXX. PROB.

DATAM circumferentiam bifariam fecare.

Sir data circumferenria ADB, oporter ADB circrunferentiam bifa-
riam fecare.

Jungatur AB, et in C bifariam feeetur° 1. a punfto autem C ipfi A81- 1°- 1-

N2 ad

99
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b. 4. 1.

c. 28.3.

2.5.1.

b.32. 1.
c. ro.Def. 1.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
ad reftos angulos ducatur CD, et jungantur AD, DB. Qioniam igi-

tur AC cit aequalis CB, communis autem CD, l)
duae AC, CD duabus BC, CD aequales funt;
et angulus ACD aequalis angulo BCD, re&us e-

nim uterque cit; bafis igitur AD bafi BD cil A C B
acqualisb. aequales autem reëtae lineae circumferentias aequales au-

ferunt C, majorem quidem majori, minorem vero minori, et cit utraque
ipfarum AD, DB femicirculo minor; circumferentia igitur AD circum-
ferentiae DB cit aequalis. Data igitur circumferentia bifariam [étira cit.

de. F.
mon xxxr. THEOR.

IN circulo angulus qui in femicirculo, re&us efi; qui
vero in majori fcgmento, minor efi recto; et qui in ’

minori, major recto.

Sir Circulus ABCD, diamerer autem ejus fit BC, centrum vcro E;
et ducatur CA circulum dividens in fegmenta ABC, ADC, et jungan-
tur BA, AD, DC. Dico angulum quidem qui cit in fièmicirculo BAC
rectum clic, qui vcro in fegmenro ABC majore femicirculo, videlicet
angulum ABC, minorem elle recto, et qui efi in fegmento ADC mi-
nore fcmicirculo, le. ADC angulum, recto majorem cire.

Jungatur AE, et BA ad F producatur. itaque quoniam BE cil
aequalis EA, erit et angulus EAB aequalis ipfi EBAC; rurqu quoniam
AE cit aequalis EC, aequalis erit et angulus EAC angulo ECAC; to-
tus igitur angulus BAC efi aequalis duobus angulis ABC, ACB. cit au-
tem et angulus FAC extra triangulum ABC, duobus ABC, ACB aequa-
lisl’; angulus igitur BAC cfi aequalis angulo FAC, ac propterea uter-
que ipforum recrus C. quare in femicirculo BAC angulus CAB recrus. efi.

Et
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.Er quoniam trianguli ABC duo anguli ABC, BAC duobus mais

funr minoresd, recrus autem BAC, erit ABC angulus recto minor; at-d. 17.1.
que cit in fegmento ABC majore femicirculo.

Et quoniam in circulo quadrilarerum cil ABCD, quadrilaterorum

vero qui in circulis deicribuntur, anguli oppo- F
fiti duobus mais funt aequalesC, crunt ABC, en 3-
ADC anguli aequales duobus métis; et an- Q D
gulus ABC mînor cit recto, reliquus igitur m
ADC recto major erit; arque efi in fegmcnto B C
ADC minore feniicirculo. E. D.

Et pater circumferentiam AB cadere ex- v
rra rectam AB quae cum AC bafi le. legmenti
continer angulum rectum verfirs partes majoris lègmenti ABC, circum-
fcrentiam vero AD cadere intra rectam AF quae cum eâdem AC an-
gulum rectum continct verfiis partes minoris Îcgmenti ADC. C Et hoc,
C nihilque aliud, intelligendum cit quando in textu Graeco et verfioni-
C bus, angulus fcgmcnti majoris, major; angulus veto fcgmenti minoris
C minor clic dicirur angulo recto.’

COR. Ex hoc manifeflum cit, fi trianguli unus angulus fit aequalis
duobus reliquis, cum rectum clic; proptere’a quod et qui deinccps cit,

iifdem cit aequalis. quando autem anguli deinceps funt aequales, rcéti

lum C. e. nef.1o. 1.PROP. XXXII. THEOR.,
SI circulum contingat quaedam recta linea,.a taâu au-

tem ducatur recta linea circulum fecans; anguli quos
ad contingentem facit, aequales erunt iis qui funt in al-
ternis c1rcuh fegmentis.

Circulum
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a. Il. I.

b. 19. 3.

3.31.3.

«1.32. 1.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Circulum enim ABCD contingat quaedam recta linea EF in B, et

a puncto B ad circulum ABCD ducatur recta linea BD ipfurnl’ccans.

dico angulos quos BD facir cum contingente EF aequales elle iis qui
funt in alternis circuli fegmentis, hoc cit angulum quidem FBD cire ae- j

qualem angulo qui cit in DAB fegmento, angulum vero DBE aequa-

lem angulo in fegmento BCD. vBucatur enim a punéro B ipfi EF ad rectos angulos a BA, et in cir-

cumferentia BD fumarur quodvis punétum C, junganturque AD, DC,

CB. et quoniam circulum ABCD contingit A
reâa linea EF in punêto B, et a taetu B ad
rectos angulos conringenti ducta cit BA, erit
in ipfa BA centrum ABCD circulib; angulus
igitur ADB in femicirculo eft rectusC; reliqui
propterea anguli BAD, ABD uni recto aequa-

les funtd. [cd et ABF cit recrus; ergo angu- E F
lus ABF aequalis efi angulis’BAD, ABD.

communis auferatur ABD; reliquus igitur DBF ei qui cit in alterno
circuli fcgmento, ipfi Icilicet BAD, aequalis cil. et quoniam in circulo
quadrilaterum cit ABCD, anguli ejus oppofiti aequales funr duobus rec-

’ tisC; aequales igitur crunt anguli BAD, BCD ipfis DBF, DBE f, quo-

l rum DBF ofienfus cil aequalis ipfi BAD; reliquus igitur DBE ci qui efi
in alterno circuli ficgmcnto, videlicet angulo DCB aequalis erit. fijigitur

circulum contingat 8re. E. D.

PROP. XXXIII. PROB.
SUPER datam rectam lineam defcribere fegmentum
* circuli, quod capiat angulum dato angulo rectilineo

. aequalem.

Sir



                                                                     

LIBER TERTIUS. 103,
Sir data recta linea AB, datus autem angulus reâilineus qui ad C;

itaque oporter fuper datam rectam lineam AB defcribere fegmentum
circuli, quad capiat angulum aequalem angulo

qui cit ad C. c 1HEt primum fit angulus ad C recrus, et bi- j M
Aï F B 1.16.1.fariam factor C AB in F, centroque F, et in-

tervallo FA deicribatur femicirculus AHB;
erit igitur angulus AHB in femicirculo aequalis recto angulo b ad C. b. 31. 3.

Non autem fit angulus ad C recrus, et ad reâam linîim AB, ’et ad

punctum in ea A confiituatur angulus BAD angulo qui cit ad C ae-

qualis C, a punéto vero A ipfi AD ad rec- e. 23. 1:
ros angulos ducatur d AB; feeétur a au- d. 11. 1.
tem AB bifariam in F, atque a puneio

H
E

F ducatur FG ad reëtos angulos d ipfi VA à BAB, et GB jungarur. et quoniamAF cil
aequalis F B, communis autem F G, duae Ë
AF, FG duabus BF, FG funt aequales;
et angulus AFG aequalis cit angulo BFG ;

bafis igitur AG bali GB cit aequalis C. itaque centra quidem G inter-e.4. 1g
vallo vero GA Circulus dcfcriptus rranfibit etiam per B. delcribarur et

fit AHB. Qioniam igitur a punéto A ex- H
tremitate diametri AE dufta cil AD ad O
rectos angulosipfi AE, continger AD cir- [ A B
culumf. et quoniam circulum AHB con-

ringir recta linea AD, et a raftn ad A D E
duëta efi recta linea AB fecans circulum,
erit angulus DAB aequalis angulo in alterna circuli lègmento AHB.
fed angulus DAB angulo ad C efi aequalis, ergo et angulus ad C an-
gulo in fegmento AHB aequalis erit. fuper datam igitur rectaux lineam

. AB

D

f. 16.3.
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a. l7. 3.

b. 23. x.

c. 32.3.

EUCLIDIS ÉLEMENTORUM
AB lègmcntum circuli defcriptum CR AHB quod capiat angulum dato

angulo ad C aequalem. Q E. F.

PROP. XXXIV. PROB.

A Dato circule fegmentum abfcindere quod cqaiat an-
gulum date angulo qreétilineo aequalem.

Sit datus ficulus ABC, datus autem angulus reflilineus qui ad D.
oporter a circule ABC fegmcmum abfëinderc quod capîat angulum

angulo ad D aequalem. -
Ducatut rafla linea EF circulum ABC in punéto B contingeus a, et

ad reâam lineam BF et ad punëtum

in ca B conflituatur angulus FBC an-
gulo qui efl ad D aequalis b. Quoniam

igitur circulum ABC contingit quaedam
reé’ta linea EF, et a ta&u B duâa cil

BC, erit angulus FBC aequalis ci qui
in alterne circuli fegmento BAC con-
fiituiturc. Ed FBC angulus angulo qui ad D Cflî aequalis; angulus igi-

tur in fegmcnto BAC angulo ad D aequalis crit. A dato igitur
circulo ABC abfcîfrum dt fegmentum BAC capicns angulum dato an-

gulo reëtilinco qui eft ad D aequalem. E. F.

PROP. XXXV. THEOR.
I in circulo duae reâae lineae fefe mutuo fecent, rec-

tangulum a fegmentis unius contentum, aequale en;
rcëtangulo contente fegmenus alterius.

In
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In circqu enim ABCD duae rectale lineae AC, BD fefe mutuo

fecent in punâo E; dico reflangulum contentum

ipfis AE, EC aequale cire reéiangulo quod conti- D

netur ipfis BE, ED. o i .Si igitur AC, BD pet centrum tranfeant, ita ut B C
E fit centrum circuli ABCD, manifeflum efi, ae-
quaiibus cxîflentibus AE, EC, BE, ED, et reâangulum contentum ip-

fis AE, EC aequale die reëtangulo qued BE, ED continetur.
Tranfeat autem una refiarum BD pet centrum, fecetque ad angu;

los reâos aiteram AC pet centrum non tranfeuntem in E. Bifarîam
igitur feéiâ BD in F, erit F centrum circuli

ABCD; jungatut veto AF. et quoniam BD D
pet centrum duâa reeiam lineam AC non duc-
tam pet centrum ad reâos angulos feeat in E,

aequales inter a: etuntv a AE, EC. Q10niain F
veto reâa linea BD [cela efi in partes aequales A E
in F, et in partes inaequales in E, erit reâan-
gulum contentum ipfis BE, ED una cum qua- B

105

C a. 3. 3.

drato ex EF aequale quadrato ex FB b, hoc cil ex FA; quadrato veto b. 5. 2.
ex FA aequalia film quadtata ex AE, EFC; reflangulum igitur BE, c.47. x.
ED una cum quadrato ex EF aequale cit quadratis ex AE, EF. com-
mune auferatur quadratum ex EF, reliquum igitur reflangulum BE, ED
relique quadrato ex AE, hoc efi reâangulo contento AE, EC aequale erit.

Sed BD pet centrum dueia fecet altcram
AC pet centrum non duftam, fed non ad an-
gulos re&05, in punëio E. rutfus igitur, bifa-
riam feâà BD in F, erit F centrum circuli.
Jungatur AF, a centro veto F ducatur ad AC
perpendicularis d F G; efi igitur AG aequalis

O
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c.47.t.

3- St 3.

b. 5. 2.

.ex EF aequale efl quadrato ex AF, hoc cit ex A

EUCLIDIS ELEMENTORUM
ipfi GC ’, et propterea reftangulum AE, EC una cum quadrato ex
EG aequale efi quadrato ex AG b. commune addatut ex GF quadra-
tum, teétangulum igitur AE, EC una cum quadratis ex EG, GF ae-
qmle efi quadratis ex AG, GF. Ted quadratis (Fidcm ex EG, GF au.
quale efl quadratum ex EF; quadratis veto
ex AG, GF aequale eii ex AF quadratum C.
Ergo reflangulum AE, EC una cum quadrato

FB. quadrato veto ex FB aequale efi métan-
gulum BE, ED una cum quadrato ex EFb;
ergo reé’tangulum AE, EC una cum quadrato ex EF aequale eü techn-

guio BE, ED una cum quadrato ex EF. commune aufetatur ex EF
quadratum, reliquum igitur reflangulum AE, EC relique reélangulo BE,

ED aequale erit.
Denique neutra teflatum AC, BD pet centrum tranfeat, fumaun’

igitur centrum circuli ABCD, fitque F, et pet

E interfeé’tionem feilicet teétarum AC, BD D
ducatur diametet GEF H. et quoniam toflan- l
gulum AE, EC oflenfum efl aequale métan-

gulo GE, EH; et fimilitet reé’tangulum BE, A
ED efl aequale eidem GE, EH teaangulo;
erit teâangulum contentum AE, EC aequale
contento ipfis BE, ED reétangulo. Œare fi in circulo duae maze li-

neae &c. E. D.

PROP. XXXVI.
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PROP. XXXVI. THEOR.

SI extra circulum aliquod punâum fumatur, et ab eo in
. c1rculum cadam: duae reâae lineae, quarum altera.

qmdem circulum fecec, alteta veto contingac; reéiangu-
lum qued a toua fecance, et exterius afïumpca inter punc-
tum et convexam cireumferentiam continetur, aequale e-
n: quadrato ex contingente. .

Extra circulum enim ABC Sumatur aliquod punftum D, et ab eo
ad circulum cadant duae teâae lineae DCA, DB; et DCA quidem .
circulum feeet, DB veto contingat. dico teâangulum ab AD, DC con-
tentum quadrato cx DB aequale die.

Vel igitur DCA pet centrum tranfit vel non ; primum tranfeat pet
centrum, fitque E centrum circuliABC, et EB jungarut; erit igitur an-
gulus EBD reâus a. et quoniam teêta linea AC
bifariam (6&3 efl in E, et ipfi adjicitut CD, rec-

tangulum ab AD, DC, una cum quadrato ex
EC aequale erit quadrato ex ED b. aequalis au-

tem efi CE ipfi EB, teflangulum igitur ab AD,
DC vuna cum quadrato ex EB aequale cri qua-
drato ex ED. fed quadratum ex ED efl ae-
quale quadratis ex ipfis EB, BD C, reé’tuS enim

angulus efl EBD. teflangulum igitur ab AD,
DC mm cum quadrato ex EB aequale efi qua- I
dtatis ex EB, BD. commune aufetatut quadratum ex EB, reliquum
igitur ab AD, DC teétangulum aequale erit quadrato ex contin-

gente DB.

O 2 Sed

a. 18.3.

b. 6. 2.

c.47.t.
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d. 1.3.
e.12.r.

E3. 3.

b. 6. 2.

a.18. 3.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Sed DCA non tranfeat pet centrum circuli ABC, fumaturque cen-

trum d E, et ad AC perpendicularis ducatur EF e, et jungantur EB, EC,

ED; reâus igitur efi EFD angulus. et quoniam teâa linea quaedam
EF pet centrum dufta, reéiam lineam AC non duâam pet centrum
ad teâos angulos feeat, et bifariam ipfam fecabitF; aequalis igitur cil
AF ipfi FC. et quoniam reéia linea AC bifariam recta cii in F, at-
que ipfi adjicitur CD, erit reâangulum ab AD, DC una cum- quadrato
ex FC aequale quadrato ex FD b. commune apponatur ex FE qua-
dramm, teâangulum igitur ab AD, DC una cum quadratis ex CF, FE
cit aequale quadratis ex DF, FE. fed quadratis quidem ex DF, FE

)

.a
aequale efl quadratum ex ED, etenim reâus efl angulus EFD ; qua-
dratis veto ex CF, FE aequale cil quadratum ex EC; teé’tangulum igi-

tur ab AD, DC una cum quadrato ex CE efi aequale quadrato ex
ED. aequalis autem efl CE ipfi EB, reâangulum igitur ab AD, DC
una cum quadrato ex EB, aequale cit ex ED quadrato. fed qua-
drato ex ED aequalia flint quadrata ex EB, BD, fiquidem teftus a cit
angulus EBD; ergo reflangulum ab AD, DC una cum quadrato ex
E8 aequale cil quadratis ex EB, BD. commune auferatut quadratum
ex EB, reliquum igitur ab AD, DC reëtangulum quadrato ex DE ae-

quale erit. fi igitur extra circulum Sec. Q; E. D. .
COR-
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COR. Hinc fi a punâo quovis extra circulum ducantur reëtae li-

neae AB, AC circulum fecantes, rcflangula contenta totis, et parti-

A

Bus extemis, viz. teëtangula BA, AE; CA, AF inter Te funt aequalia.

unumque enim ipforum aequale cil quadrato ex contingente AD.

PROP. XXXVII. THEOR.
SI extra circulum fumatur aliquod punftum, atque ab

eo in circulum cadant duae reëtae lineae, quatum a1-
tera quidem circulum fecet, altera vero incidat; fit autem
reëtangulum contentum a rota fecante et exterius af-
fumpta inter punëtum et Convexam circumferentiam ae-
quale quadrato ex incidente; quae incidit circulum con--
auget.

Extra circulum enim ABC fumatur aliquod punëtum D, arque ab-
ipfo in circulum cadant duae teëtae "lineae DCA, DB, et DCA qui-
dem circulum fecct, DB veto incidat; fitque teflangulum ab AD, DC
aequale quadrato ex DB. Dico ipfam DB circulum ABC contin-
gere.

v Ducatut enim teëta linea DE contingcns circulum a ABC, et fuma- a. 17- 3x

tur
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b.18.3.

c. 36. 3.

d.8.r.

e. 16. 3.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
tut centrum circuli F, junganturque FE, FB, FD; reâus igitur eft au?
gulus FEDb. et quoniam DE circulum ABC contingit, (en: autem

DCA, reâangultlm ab AD, DC aequale erit D
quadrato ex DE c. fed reëtangulum AD, DC
ponitur aequale quadrato ex DE; quadratum
igitur ex DE quadrato ex DB aequale erit, ac

propterea DE erit ipfi DB aequalis. cit autem B E
et FE aequalis FB, duae igitur DE, EF dua-
bus DB, BF aequales funt, et bafis communis
FD ; angulus igitur DEF eft aequalis ipfi DBF d, A
reflus autem cit DEF, ergo et DBF en: teâus. "
arque FB produëta cit diameter, quae veto diametro circuli ad reâos
angulos ab extremitate dueitur, circulum contingite. circulum igitur
ABC contingit DB. fi igitur extra circulan &c. E. D.

EUCLIDIS

JE
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E U C.L II)I S
ELEMENTORUM

LIBER QUARTUS.

DEFINITIONES.
I.

IGURA reétilinea in figura rectilinea infcribi dicirur, quando u-
nufquifque figurae infcriptac angulus, unumquod-

que latus ejus in qua infctibitur tangit.

Il.
Figuta fimiliter circa figutam circumicribi dicirur, quando

unumquodque lams circumfcriptae, unumquemque angulum ejus
circa quam circumfcribitur tangit.

111.

Figuta reëtilinea in circulo infcribi dicirur, quando
unufquifquc infcrîptac figurae angulus circuli cit:

cumferentiam tangit.
Figura

Il!
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1V.

Figura teétilinea circa circulum dicirur circumfcribi, quando unumquod-

que latus circumfctiptae, circuli circumferentiam m
contingit.

V.
Circulus fimiliter in figura reëtilinea infcribi dicirur, p "J

quando circuli circumferentiam unumquodquela- iM-
tus ejus in qua infcribitur contingit.

V1.
Circulus circa figuram teétilineam circumfcribi dici-

rur, quando circuli circumferentia unumquem-
que angulum ejus circa quam circumfcribitur
tangit.

VIL
Rem linea in circulo aptari dicirur, quando ejus extrema in circuli

circumferentia fuerint.

PROP. I. PROB.
IN dato circulo datae reâae lineae, quae diametro ejus

major non fit, aequalem rectam lineam aptare.

Sit datus Circulus ABC, data autem reâa linea D, non major cir-
culi diametro; oporter in circulo ABC rec-

A
me lineae D aequalem rcâam lineam ap-

tare.

. . . C BDucatut cucul! ABC dtametet BC ; fi-
quidcm igitur BC fit aequalis ipfi D, faëtum F
jam erit quod proponebatur; etenim in D

circule
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circulo ABC aptata cit BC reëtae lineae D aequalis. fin minus, major
eft BC quam D, ponaturque ipfi D aequalis CE a, et centto quidem C, 21.3.1.
intervallo autem CE Circulus defcribatur AEF, et CA jungarur. Quo-
niam igitur punëtum C centrum cit AEF circuli, erit CA ipfi CE ae-
qualis; fed D cit aequalis CE, ergo et D ipfi CA aequalis erit. In
dato igitur circulo ABC datae reétae lineae D, non majori circuli dia-

metro, aequalis aptata eft AC. Q E. F.

PROP. II. PROB.

IN dato circulo, triangulo dato aequiangulum triangu-
lum infcribere.

Sit dams circulus ABC, datum autem triangulum DEF ; oporter
in ABC circuio infcribere triangulum triangulo DEF acquiangultnn.

Ducatut méta linea GAH contingens circulum a ABC in punâo I- 17- 3-
A, et ad reétam lineam AH, et ad puné’tum in ca A, angulo DEF ae-

qualis angulus conflituatut b HAC ; ad reûam veto AG, et ad punc- b. 23.1.
tum in ca A, angulo DFE aequa-

lis confiituatut angulus GAB, et D
BC jungarur. Q10niam igitur cir-
culum ABC contingit teéia linea E F
HAG, a taétu autem duâa cit
AC, erit HAC angulus aequalis
angulo in alterne circuli fegmento C, ’ ’ c. 32. 3.
videlicet ipfi ABC. fed HAC aequalis cit ipfi DEF, ergo ct angulus
ABC ipfi DEF cit aequalis. eadem ratione et ACB efi aequalis an-
gulo DFE; reliquus igitur BAC reliquo EDF angulo e11 aequalisd. d- 32- I-
er o trian ulum ABC trian 10 DEF CH ac uian ulurn, et inferi tum

g 3 gu q g FP cit
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a. 23.].

b. x7. 3.

c. x8. 3.

d. 13.1.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
ell in circule ABC. In date igitur circule date triangule aequiangu-
lum triangulum infcriptum cil. Q E. F.

PROP. III. PROB.
CIRCA datum circulum triangule date aequiangu-

lum triangulum circumfcribere.

Sit datus circulus ABC, datum autem triangulum DEF; oportet
circa ABC circulum triangulum circumfcribere triangule DEF aequi-

angulum. LPromhatur ex utraque parte EF ad punëta G, H, et fumatut cir-
culi ABC centrum K, et reéta linea KB utcunque ducatur; cenRitua-
turque ad reétam lineam KB, et ad punâum in ea K, angulo quidem
DEG aequalis angulus a BKA, angulo autem DFH aequalis angulus a
BKC; et pet A, B, C punéta ducantur teêtae lineae LAM, MB N,
NCL circulum ABC contingen-
tesb. Quoniam igitur circulum

ABC continguntLM, MN,NL D
in punétis A, B, C, a centre au- C
tem K ad A, B, C puué’ta duc- A un
tac funt KA, KB, KC, erunt G E F H
anguli ad punâa A, B, C re6ti°. B N
et queniam quadrilateri AMBK.

anguli quatuor, quatuor mais aequales flint, etenim in duo triangula
dividitur, quorum anguli KAM, KBM funt reëli, etunt reliqui AKB,
AMB duobus mais aequales. flint autem et DEG, DEF aequales duo-
bus reâisd; anguli igitur AKB, AMB angulis DEG, DEF aequales
funt, quorum AKB ipfi DEGlclt aequalis ; reliquus igitur AMB relique

DEF aequalis erit. fmiilitet ofiendetur angulus LNM îpfi DFE ae-
qualis;
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qualis; ergo et reliquus MLN cil aequalis relique ° EDF. aequiangu-e.32.1.
lum igitur efl LMN triangulum triangule DEF, et circumfcriptmn cil
circa ABC circulum. Circa datum igitur circulum, date triangule ae-
quiangulum triangulum circumfcriptum cil. E. F.

PROP. 1V. PROB.

IN date triangule circulum inIcribere.

Sir datum triangulum ABC ; oporter in triangule ABC circulum in.
fetibere.

Secentur anguli ABC, BCA bifariam A mais lineis BD, CD quae a. 9. r.
conveniant inter le in D punâto, et a punâo D ad refilas lineas AB,

BC, CA perpendiculates ducantur b DE, A b. 12.1.
DF, DG. et quoniam angulus EBD cil
aequalis ipfi FBD, bifariam enim (citas cit

ABC, cil: autem et reftus BED rafle BFD G-
aequalis, enmt duo triangula EBD, FBD E 4
duos angulos duobus angulis aequales ha-
bentia, et unum latus BD utrique com- A A
mune, qued (cilice: uni aequalium angulo- B F C
mm fubtenditur; reliqua igitur latera reliquis lateribus aequalia habebuntc, c. 26. I .

et erit DE aequalis DF. eadem ratione et DG aequalis eritDF ; ces i-
gitur teétae lineae DE, DF, DG inter le aequales funt; quare centre
D, intervallo autem unius ipfarum DE, DF, DG circulus defcriptus c-
tiam pet reliqua tranfibît punéta, et métas lineas AB, BC, CA contin-

get, propterea qued refli liant anguli ad E, F; G punch; quae enim
diametro circuli ad teflos angulos ab extremirate ducitur circulum
centingitd. circulum igitur contingit maquacque ipfarum AB,BC,CA,d. I5. 3-

P 2 arque
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arque erit circulüs infcriptus in triangule ABC. In date igitur triangule

ABC Circulus EFG infcriptus cil. E. F.

. PROP. .V. PROB.
C’IRCA datum triangulum circulum circumfcribere.

Sir datum triangulum ABC; oporter circa datum triangulum ABC
circulum circumicribete.

a. 10-1. Secentur AB, AC bifariam a in D, E punâis, et a puné’tis D, E
b. u. r.ipfis AB, AC ad reétos angulos ducantut b DF, EF, quae quidem pro-

duâae necefiatio convenient, nam fi non conveniunt, erunt inter le pa-
rallelae; quate AB, AC quae ipfis funt ad reâos angulos etunt paral-
lelae, qued cil ablutdum ; conveniant in F, et BF, FC, FA jungantur.
Quoniam igitur AD, cit aequalis DB, communis autem et ad rectos an-

A

A AD E. B C lave
c,4.1,gu105 DF, erit bafis AF bali FB’aequalisc. fimilitet ofiendemus et CF ”

aequalem FA; ergo et BF cil aequalis F C ; tres igitur FA, FB, FC
inter le aequales funt. centto igitur F, intervallo autem unius ipfaru’m

FA, FB, FC Circulus derctiptus etiam pet reliqua tranfibit punch; at-
que erit circulus circumfctiptus circa triangulum ABC. Citca datum
igitur triangulum circumfcriptus cil circulus. E. F.

COR. Et manifeilum cil, fi centrum circuli intta. triangulum cecide-
d. 31. 3.rit, unumquemque ejus angulum minorem elle reête d, quoniamunull

(laïque
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quifque cil in fegmento femicitculo majore. fi autem in une laterum
fuerit centrum, angulus cui latus hoc fubtenditur, in femicitculo exillens,

reëtus erit. et fi extra triangulum [ceciderit centrum, ad partes alicujus
lateris, angulus cui fubtendirur hoc latus exiliens in fegmento femicir-

cule minore, major erit teflod. Qlare fi datum triangtilum acutangu-
lum fuetit, centrum circuli erit intta triangulum; fi rectangulum fuerit,
erit centrum in latere angulo recto oppofito; et li filerit obtufangulum,
cadet centrum extra triangulum, ad pattes lateris obtufo angulo oppo-

iiti. i ’PROP. V1. PROB.

IN date circule quadratum inferibere.

Sir dams circulus ABCD; oporter in ABCD circule quadratum in-
feribere.

Ducantur circuli ABCD; diametri ad mîtes angu105 inter le AC,

BD; et AB, BC, CD, DA jungantur. Qioniam igitur BE cil ae-
qualis ED, etenim centrum cit E, communis A
autem et ad retires angulos EA; erit bafis BA
aequalis bali AD a. et eadem ratione utraque ip-

farum BC, CD, utrique BA, AD eitaequalis; B Dr
aequilaterum igitur cil ABCDhquadrilatemm.
Dico et rectangulum elle. Qioniam enim recta

linea BD diameter cil ABCD circuli, erit BAD C

117

d.3t.3.

a.4.r.

femicitculus; quate angulus BAD recrus eftb. et eadem ratione unuf- b, 3x. 3.
quifque ipforum ABC, BCD, CDA cit teâus; rectangulum igitur cil
ABCD quadrilaterum. oflenfum autem cil et aequilaterum elle, qua-
dratum igitur cil; et infcriptum cil: in circulo- ABCD. In date igitur
ABCD circule. quadratum ABCD infcriptum cil. E. F.

PROP. VIL.
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a. 17. 3.

b. 18.3.

.c. 28. 1.

d. 34. r.

EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP. VIL PROB.
CIRCA darum circulum quadratum circumfcribere.

Sir datus Circulus ABCD; oporter circa ABCD circulum quadratum
circumfctibere.

Ducantur circuli ABCD duae diametri AC, BD ad reflet. inter le
angulos, et pet punéta A, B, C, D ducantut circulum ABCD contin-

gentes a FG, GH, HK, KF. ngniam igitur FG contingit circu-
lum ABCD, a centre autem E ad dem qui cil ad A duè’ta elt EA,
etunt anguli ad A reétib. eadem ratione et anguli ad puné’ta B, C, D

reëti funt. et quoniam angulus AEB me... cit, cil autem et re&us EBG,

erit GH ipfi AC parallela c. eadem ratione, et G A F
AC parallela cit ipfi FK. fimiliter oliendemus

et utramque ipfatum GF, HK ipfi BED paral- E
lelam elle. parallelegramma igitur pfunt GK, B
CC, AK,FB, BK; aequalis d igitur cil: GF qui- - k j
dem rpfi HK, GH Vero ipfi FK.. et quoniam H C K
AC aequalis cit BD, fed AC quidem utrique
ipfarum GH, FK cil: aequalis; BD veto aequalis urtique GF,HK; e-
rit er utraquc GH, FK unique "GF, HK aequalis. aequilaterum igi-
tur cil FGHK quadrilaterum. Dico et rectangulum elle; quoniam e-
nim parallelegrammum cil GBEA, atque cil recrus AEB angulus, rec-

D

, rus d erit et AGB. fimilitcr oflendemus angulos etiam ad H, K, F
teâos elle. teflangulum igitur cil quadrilarerum FGHK. oiienfum
autem cil aequilaterum; quadratum igitur cil; et circumfctiptum cil
circa ABCD circulum. circa datum igitur circulum quadratum circum-

fcriptum cil. Q E. F.

PROP. V111.
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PROP. VIH. PROB.

IN date quadrato circulum infcribere.

Sir datum quadratum ABCD; oporter in quadrato ABCD circulum

infcribere. ISecetur uttaque ipfatum AB, AD bifatiam l in punétis F, E, et pet t- Io. r-
E quidem alterutri ipfarum AB, CD, parallela ducatur b EH, pet Fb- 31- I-
vero ducatur FK parallela alterutri AD, BC. parallelegrammum igi-
tur cil unumquodque ipforum AK, KB, AH, HD, AG, GC, BG, GD,
et latera ipforum oppofita funt aequaliac. et queniam A!) cil aequalis c. 34. r.’

AB, et ipfius quidem AD dimidium cil AE, ip- A E D
fius Vero AB dimidium AF; erit AE ipfi AF
aequalis. quare et oppofita lattera flint aequalia, KG N
ergo FG cit aequalis GE. fimiliter oilende- F
mus et utramque ipfarum GH, GK utrique FG,

GE aequalem elfe. quatuor igitur GE, GF, - v
GH, GK inter le flint aequales. itaque centre B H C
quidem G, intervallo autem unius ipfanmi GE, GF, GH, GK circulus
defcriptus etiam pet reliqua tranfibit punfta, et mêlas lineas AB, BC,
CD, DA continget, propterea qued anguli ad E, F, H, K. real funtd;d. 29- 1-
quae enim diametro circuli ad reâos angulos ab extremitare ducitur cit-
culum contingitc. circulum igitur contingit unaquacquc ipiàtum AB,e. 16. 3.
BC, CD, DA, arque erit Circulus in quadrato ABCD infcriptus. In
date igitur quadrato citculus infcriptus cil. Q E. F.

K

P R OP. IX. PROB.
CI RC A datum quadratum circulum circumfcribere.

Sir
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b. 6.1.

a. Il. 2.

. -......-.r.w-- man-a-

dag-.-

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Sir datam quadratum ABCD; oporter circa ABCD quadratum cit.

culum circumfcribere. ’ x
Jungantur enim AC, BD, quae le invicem fecent in E. et quoniam

DA cil aequalis AB, communis autem AC, duae DA, AC duabus BA,
AC aequales flint; et baiis DC cit aequalis bali BC, quare angulus

. DAC angulo BAC aequalis erita; angulus igitur DAB bifariam fee-
tus cil reétâ lineâ AC. fimiliter oliendemus unumquemque angulotum

ABC, BCD, CDA teâis lineis AC, BD bifariam

feâum elle. Qjoniarn igitur angulus DAB angulo A E D
ABC cit aequalis, arque cil anguli quidem DAB
dimidium EAB, iplius veto ABC dimidium EBA,

erit et EAB angulus aequalis ipfi EBA ; igitur et B C
latus EA lateri EB cil aequale b. funiliter veto de-

moniitabimus et utramque reâarum linearum EC, ED utrique EA,
EB aequalem clic. (Quatuor igitur reêtae lineae EA, EB, EC, ED
inter le funt aequales. centre igitur E intervallo autem unius ipfarum
EA, EB, EC, ED circulus deicriptus etiam pet reliqua tranfibit punfta,
arque erit circa ABCD quadratum circumfcriptus. Citca datum igitur
quadratum circulus cil circumfcriptus. E. F.

PROP. X. PROB.

ISOSCELES triangulum confiituete habens utrumque an-
gulorum qui funr ad bafim duplum reliqui.

Exponatur te&a quaedam linea AB, et feeetur in C punâo, ira ut
refiangulum contenrum ab AB,. BC aequale fit quadrato ex CAa ; et
centre quidem A, intervallo autem AB Circulus defcribatur BDE, ap-
teturque in BDE circule recta linea BD aequalis ipfi AC quae non cil

major
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major diametro circuliBDEb; junganturque DA, DC, et circa ADCb.1.4.
triangulum Circulus ACD circumTcribatur C. Triangulum iToTceles ABD c. 5-4-

habebit utrumqtie angulorum ABD, ADB ad bafim, duplum reliqui

BAD. I I(boniam enim reflangulum ab AB, BC aequale cil quadrato ex
AC, aequalis autem cit AC ipfi BD, erit ab AB, BC rectangulum qua:
drato ex BD aequale. et quoniam extra circulum ACD Tumptum cil
punëtum B, et a punëro B. in circulum cadunt duae reflae lineae
BCA, BD, et airera quidem ipTarum Tecat, alteta veto incidit, arque cil

rectangulum ab AB, BC aequale quadrato ex BD; méta linea BD

circulum contingetd. quoniam igitur BD E d» 37- 3:
contingit, et a méru D dué’ta cil DC, erit

BDC angulus aequalis angulo in alterne
circuli Tegmenro °, videlicet ipfi DAC ; com-

munis appenatur CDA ; totus igitur BDA

cli aequalis duobus angulis CDA, DAC. l
Ted ipfis CDA, DAC aequalis eii exterior

è e f. 32. 1.
B D

e. 32.3.

angulus BCD f; ergo et BDA aequalis cit
ipii BCD. Ted BDA cil aequalis angulo
CBD, quoniam et larus ADlateri AB cil
aequaleg; ergo et CBD, i. e. DBA ipfi BCD aequalis erit. tres igitur g. 5.1.
anguli BDA, DBA, BCD inter Te aequales Tunt. et quoniam angulus
DBC aequalis cil angulo BCD, erit et larus BD lateri DC aequaleh.h- 6. tu
Ted BD ponitur aequalis ipfi CA, ergo et CA eit aequalis CD; quatc
et angulus CDA aequalis E cil ipii DAC. ith igitur CDA, DAC T1-
mul dupli Tunt anguli DAC. eTt autem et BCD ipTis CDA, DAC
aequalis; ergo et BCD duplus cit ipiius DAC. aequalis autem cit
BCD alterutri ipTorum BDA, DBA; uterque igitur ipTorum BDA,
DBA, ipfius DAB dt duplus. Ifokeles igitur triangulum conflitutum,

Q. cil
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cil ABD, habens unumque angulorum qui Tunt ad bafim BD duplum

reliqui. E. F.
PROP. XI. PROB.

N date circule pentagonum aequilaterum et aequiangu-
lum infcribere.

Sir datus circulus ABCDE; oporter in ABCDE circule pentagoov
num aequilaterum et aequiangulum- inTcribere.

Exponatuntriangulum iToTceles FGH- habens utrumque angulorum-1.

a. 10.4. ad G, H duplum anguli ad F3; et inTcribatur. in circule ABCDE tri-
b. 2.4.angulo FGH aequiangulum triangulum b ACD, ira ut angulo quidem

ad F aequalis fit CAD; utrique veto ipTorum ad G, H, fit aequalis
uterque ACD, CDA; et uterque ipTorum ACD, CDA anguli

0- 9- l-CAD cil duplus. Tecctur uterque ACD, CDA biTariam c refus lineis
CE, DB, et AB, BC, DE, EA jungantur.

Queniam igitur uterque angulorum ACD, CDA duplus cil ipfius-
I CAD, et Te&i.Tunt bifatiam métis lineis CE, DE ; quinque anguli DAC,

ACE, ECD, CDB, BDA inter Te Tunt A
aequales. aequales autem anguli aequa-

d.26. 3.1ibu’s circumferentiis infiflunrd; quin- F B
que igitur circumferentiae AB, BC, CD,

DE, EA aequales Tunr inter Te. lied ae-

quales circumferentias aequales même li- D
e. 29. 3. neae Tubrendunr”; ergo etquinque reftae 1G .H

lineae AB, BC, CD, DE, EA inter Te aequales Tunr. aequilaterum igi-
tur cil ABCDE pentagonum. Dico et aequiangulum elle. Quoniam
enim circumferentia AB aequalis cil circumferentiae DE, communis ap-

ponatur BCD; rota igitur ABCD circumferentia roti EDCB cit ae-
qualis.
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n qualis. et citcumferenn’ae quidem ABCD infifiir angulus AED, cit-

cumferentiae .vero EDCB infillit angulus BAE; igitur et BAE anguo
lus cil aequalis ipfi AED f. eadem ratione et unuTquiTque angulorumf. 27. 3.’

ABC, BCD, CDE urtique ipTotum BAE, AED cil aequalis. aequian-
gulum igitur eii: ABCDE pentagonum; oilenTum autem cil et aequila-
terum elle. In date igitur circule pentagonum aequilaterum et aequi-

angulum inTcriptmn cil. E. F.

PROP. X11. PROB.
,CI RCA datum circulum pentagenum aequilaterum et

aequiangulum citcumTcribere. z A
Sir datus Circulus ABCDE ; eportet circa circulum ABCDE penta-

gonum aequilaterum et aequiangulum citcumTcribere.
Intelligantut pentagoni in circule inTcripti angulorum punéia elTe A,

B, C, D, E, ira ut circumfetentiae AB, BC, CD, DE, EA Tint aequa-

lesa; et pet punëta A, B, C, D, E du- G .414,
cantut circulum contingentes b GH, HK,
KL, LM, MG ; Tumaturque circuli ABCDE
centrum F, et junganrut FB, FK, FC, FL, H

FD. quoniam igitur reéta linea KL con-
tingit circulum ABCDE in C, et a centre

F ad taftum qui cit ad C duéta cil FC, . L
erit FC ad ipTam KL perpendicularis°;
recrus igitur cit uterque angulorum qui Tunr ad C. eadem ratione et
anguli ad punéta B, D, reéti Tunt. et quoniam te&us angulus cil FCK,
quadratum ex FK aequale cit quadratis ex FC, CK d. eadem ratione qua- d. 47. 1.;

dratis ex FB, BK aequale cit ex FK quadratum. quadrata igitur ex
FC, CK quadratis ex FB, BK aequalia Tunt, quorum ex FC ci qued

Q2 ex

c. 18. 3.
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ex FB cit aequale; reliquum igitur quadratum ex CK relique ex BK
aequale erit; aequalis igitur cit BK ipfi CK. et quoniam FB cit ae-

ï qualis FC, communis autem FK, duae BF, FK duabus CF, FK ae-

e. 8. 1.

f. 27. 3.

g. 26. 1.

quales Tunt; et baTls BK cit aequalis bafi KC; angulus igitur BFK an-
gulo KFC cil aequalis°, angulus veto BKF angulo FKC. duplus igi-
tur cil BFC anguli KFC, et BKC duplus ipfius FKC. eadem ratione et
angulus CFD ithus CFL cil duplus, CLD veto duplus anguli CLF.
et quoniam citcumTerentia BC circumferentiae CD,eir aequalis, erit et
angulus BFC aequalis ipfi CFDf. arque cit BFC quidem anguli KFC
duplus, CFD veto duplus ipfius CFL; aequalis igitur cil angulus KFC
ipfi CFL; cit autem et reëtus FCK reEto à
FCL aequalis. itaque duo triangula Tunt
FKC, F LC duos angulos duobus angulis
aequales habentia, alterum alteri, et unum
latus uni lateri aequale ipfis commune FC

qued aequalibus adjacet angulis; ergo et
reliqua lateta reliquis lateribus aequalia ha-

bebunr, et reliquum angulum relique an-
gulo aequalem 8. teéla igitur linea KC cil aequalis ipfi CL, angulus

veto FKC angulo FLC. et quoniam KC cil aequalis CL, erit KL ip-
Ttus KC dupla. eadem ratione et HK ipfius BK dupla oficndetut. et
quoniam BK oilenTa cit aequalis ipfi KC, arque cit KL quidem dupla
KC, HK veto ipfius BK dupla, erit HK ipfi KL aequalis. fimiliter et
unaquaeque ipTarum GH, GM, ML oftendetur aequalis utrique HK,
KL. aequilaterum igitur cil GHKLM pentagonum. Dico et aequian-
gulum cire. (luonhm enim angulus FKC cil aequalis ipTi FLC, et 0T-
tenTus cil angulus HKL duplus ipfius FKC, ipfius veto FLC duplus
KLM, erit et HKL ipfi KLM aequalis. Tunilirer oflendetur et unuiÏ-
quiTquc ipTorum KHG, I-IGM, GML unique HKL, KLM aequalis.

i i quinque
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quinque igitur anguli GHK, HKL, KLM, LMG, MGH inter Te ae-
quales Tunr; aequiangulum igitur cil GHKLM pentagonum. olienTum
autem cit etiam aequilaterum eTTe; et citcumTcriptum eTt circa ABCDE

circulum. E. F.

PROP. XIII. P ROB.
IN date pentagone aequilatere et aequiangule circulum

inTcribere. A
Sir datum pentagonum aequilaterum et aequiangulum ABCDE; o-

porter in ABCDE pentagone circulum inTcribere.
Secetur uterque angulorum BCD, CDE bifariam a mais lineis CF, a.9. r.

DF, et a punëte F in que conveniunt inter Te CF, DF ducanrur reâae

lineae FB, FA, FE. Quoniam igitur BC eTt aequalis CD, communis
autem CF, duae BC, CF duabus DC, CF aequales Tunt, et angulus BCF

cit aequalis ipTr DCF; bafis igitur BF bali A
FD cit aequalisb, et BFC triangulum ae- b.4. 1.
quale triangule DFC, et reliqui anguli re- G
liquis angulis aequales quibus aequalia latera B E
Tubrenduntut; angulus igitur CBF angulo
CDF aequalis erit. et quoniam angulus H
CDE ipfius CDF efi duplus, et CDE qui-

dem aequalis ipfi CBA, angulus veto CDF C K D
ith CBF, erit et CBA duplus anguli CBF;
angulus igitur ABF angulo CBF cil aequalis; quare angulus ABC bi-
fariam Teêtus eTt méta linea BF. Timilitet oliendetur unumquemque an-

gulorum BAE, AED métis lineis AF, FE bifariam Teétum elle. a punâo

F ad reflets lineas AB, BC, CD, DE, EA ducantur perpendiculares cc. 12.1.
FG, PH, FK, FL, FM. et quoniam angulus HCF cil aequalis ÎpTi

. KCF,
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d. 26. 1.

e. 16. 3.

2.9.1.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
KCF, cit autem et recrus FHC reëto FKC aequalis; erunt duo trio
angula FHC, FKC duos angulos duobus angulis aequales habentia, et
unum latus commune utriTque, viz. FC, qued uni aequalium angulo-
rum Tubtenditur; ergo et reliqua latera reliquis lateribus aequalia habe-

buntd; petpendiculatis igitur FH perpendi- A
culati FK cil aequalis. fimiliter oftendetur
et unaquaeque ipTarum FL, FM, FG aequa- G

lis unique FH, F K ; quinque igitur reétae B E
lineae FG, FH, FK, FL, FM inter Te ae-
quales Tunt. quatre centre F, intervallo autem
unius ipTarum FG, FH, FK, FL, FM cit-
culus deTcriptus etiam pet reliqua tranfibit C K D
punëla, et refias lineas AB, BC, CD, DE,

EA continget, propterea qued anguli ad G, H, K, L, M reëti Tunt;
quae enitn ab extremitate diametri circuli ad mélos angulos diametro du-

citur circulum contingit°. circulum igitur contingit unaquaeque ipTarum

AB, BC, CD, DE, EA, atque erit Circulus in pentagone ABCDE in-
Tcriprus. In date igitur pentagone aequilatere et aequiangule Circulus

inTcriprus cil. E. F.

PROP. XIV. PROB.
CIRCA datum pentagonum aequilaterum et aequi-

angulum circulum citcumTcribere.

Sir datum pentagonum aequilaterum et aequiangulum ABCDE; o-
porter circa pentagonum ABCDE circulum citcumTcribere.

Secetur uterque angulorum BCD, CDE biTariam a reétis lineis CF,

FD, et a punêto F in que conveniunt teâae lineae, ad punéra B, A,
E ducantur FB, FA, FE. fimilitet ut in antecedente eflendetur unum-

4 .« quemque
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quemque angulorum CBA, BAE, AED mais lineis BF, FA, FE bi-
Tatiarn Teëturn elle. et quoniam angulus BCD ipTr CDE cil aequalis,

arque cit anguli quidem BCD dimidium FCD, ipfius veto CDE.dimi-

dium CDF; erit et FCD aequalis ipli FDC; A
quare et larus CF lateri FI) cit aequaleb. fil b.6.1.
militer oitendetur et unaquaeque ipTarum FB,

FA, FE" aequalis utrique, FC, FD. quinque B E
igitur teétae lineae FA, FB, FC, FD, FE in-
ter Te aequales Tunr. centre igitur F, intervallo

autem unius ipTarum FA, FB, FC, FD, FE C D
circulus deTcriprus etiam pet reliqua tranfibit punëta, arque circumTcrip»

rus erit circa pentagonum aequilaterum et aequiangulum ABCDE. Circa:
datum igitur pentagonum aequilaterum et aequiangulum Circulus cil:

circumTcriptus. E. D.

PROP. XV. PROB..
IN date circule hexagonum aequilaterum et aequiangus.

lum inTcribere.

Sir datuscirculusABCDEF; oporter in cir-
culo ABCDEF hexagonum aequilaterum et ae-
quiangulum infcribere.

Sumatur G centrum circuli ABCDEF, et
ducatur diameter AGD; et Centre quidem D,
intervallo autem DG cireulus deTcribamt EGCH,

etjunétae EG, CG ad punch B, F producantut,
junganturque AB, BC, CD, DE, EF, FA. Dico
hexagonum ABCDEF aequilaterum et aequian-
gulum cire.
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1.5.1.
b. 32. 1.

.c. x3. l.

d.x5.t.

c. 26. 3.

f. 29. 3.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Qnoniam enim G punétum centrum efi ABCDEF circuli, erit GE

ipfi GD aequalis. rurfus quoniam D centrum cit circuli EGCH, erit
DE aequalis DG; Ted GE ipfi GD aequalis ofienfa cit, ergo GE ipfi
ED dt aequalis; aequilaterum igitur dt EGD triangulum, ideoque tres
ipfius anguli EGD, GDB, DBG inter fe aequales funt, quoniam tri-
angulorum ifofcelium anguli ad bafim film inter fc aequales a. et funt tri-

anguli tres anguli aequales duobus rcâislby angulus igitur EGD duorum

reflorum renia pars cit. fimiliter oflendetur et DGC duorum reâorum
tertia pars. et quoniam refla linea GC fuPer rcâam EB infiflens an-
gulos qui deinceps film EGC, CGB duobus
reâis aequales efficit C, erit reliquus CGB tertia

pars duorum reétorum; anguli igitur EGD,
DGC, CGB inter fc funt aequales. et qui ipfis

ad verticem flint anguli BGA, ACF, FGE
aequales funt ipfis EGD, DGC, CGB d. 52x
igitur anguli EGD, DGC,CGB, BGA, ACF,

FGE inter fe aequales funt. fed aequales an-
guli aequalibus circumferentiis infiflunte; (ex i
igitur cirçumferentiae AB, BC, CD, DE, EF, H
FA inter le (un: aequales. aequales autem circumfercntias aequales

man lineae filbtenduntf ; ergo et (ex -re&ae lineae inter (e aequales
film. aequilaterum igitur cit ABCDEF hexagonum. Dico et aequi-
angulum cire. quoniam enim circumferentia AF circumFerentiae ED
si! aequalis, communis apponatur circumferentia ABCD; rota igitur
FABCD circumferemia aequalis cit 1011i circumferentiae EDCBA. et
circumferentiae quidem FABCD angulus F ED infiflit, circumfercntiac
veto EDCBA infiftit angulus AFE ; angulus igitur AFE ipfi DEF
cit aequalis. funiliter ofiendentur ct reliqui anguli hexagoni ABCDEF
figillatim aequales unique ipibrum AFE, DEF. aequiangulum igitur.

cit
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en: ABCDEF hexagonum. oflenfum autem CE et aequilaterum die;
et infcriptum efl in circulo ABCDEF. In date igitur circulo hexa-
gonum aequilaterum et aequiangulum infcripnnn cit. (L E. F.

Co R. Ex hoc manifeflum cit hexagoni 13m3, ci quae dt ex centra
circuli aequale cire. w

Et fi pet punéta A, B, C, D, E, F contingentescirculum ducamus,
circa circulum hexagonum aequilaterum et acquiangulum circumfcribe-
tur, confequenter iis quae in pentagono diëta funt; et practerea fimili-
ter in dam hexagono aequilatero et aequiangulo circulum infcribemm,
et circa illud circumfcribemus.

129

PR OP. XVI. PROB.

t’ IN dato circula quindecagonum aequilaterum et aequi-
angulum infcribere.

Sit dams circulus ABCD; oportet in ABCD circulo quindecago-
num aequilaterum et aequiangulum infèribere.

Sit in circulo ABCD trianguli quidem acquilatcri ipfi infcripti la-
tus AC *, pentagoni veto aequilateri et aequianguli lams b AB; qualium a 3;:-

igitur partium cit ABCD, tota fcilicet circumferentia, quindecim, ea- .
mm circumfercntia quidem ABC tcrtia siciliens

totius erit quinque; circumferentia vero AB,
quae quinta efl tonus, erit trium; reliqua igi-
tur ne efl duarum. fecetur BC bifariam c in B

E; quare unaque ipfarum BE, EC circumfe- E
rentiarum quintadecima pas cit circumferemiae C X-fi
circuli ABCD. fi igitur jungentes BE, EC V
aequales ipfis in continuum métas lineas in circule ABCD aptemusd, (1.1. 4.

. R Û ln
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in îpfo infèriptum erit quindecagonum aequilaterum et aequiangulum.

Similiter autem fis quae di&a Tant in pentagono, fi pet circumferen-
tiae divifiomts, contingentes circulum ducamus, circa ipfum drcumferibe-

tur quindecagonum aequilaterum et aequiangulum. et infuper in dam
quindecagono acquilatcm et aequiangule fimiliter circulum infiribemus,
et circa illud circmnfèribemus.

EUCVLLDIS
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LIBER QUINTUS.

DEFINITIONES.
I.

MAGNITUDO dîcîmr par: magnitudinis, mînor majoris, quando

miner majorem mctitur.

Il.
Major dicirur multiplex minons, quando majorem minot mctitur.

HI.
n Ratio efl: dual-nm magnitudinum ejufdem generis, feelmdum quanti-

ii tatem, mutua quaedam habitudo.” i
1V.

Rationem habere inter f: magnitudines dicuntur, quarum minor multi-
plicata majorem (apeure potefl.

R 2 In
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V.

In eadem ratione magnitudines elle dicuntur, prima ad feeundam et ter-
tia ad quartam, quando primae et tertiae aeque multiplices, feeundae
et quartae aeque multipliccs, juxta quamvis multiplicationem, utra-
que utramque, vel unà fuperant, vel unà aequales funt, vol unà de-
ficiunt, inter le comparatae.

V1.

Magnitudincs quae candem rationcm habent, proportionales vocentur.
VII.

Quando autem aeque multiplicium, multiplex quidem primae fuperavc-’

rit multiplicem fecundae, multiplex autem terdae non fuperaverit
multiplicem quartae, tune prima ad fecundam majorem rationem
habere dicirur quam tertia ad quartam. et contra tertîa ad quartam
minorem rationem habere dicirur quam prima ad feeundam.

q VIH." Proportio efi rationum fimilitudo.”

IX. a
Proportio veto in tribus terminis ad minimum confiflit.

X.
Quando tres magnîmdines proportionales funt, prima adret-dam, dupli-

catam rationem habere dicirur ejus quam habet ad fecundam.

XI.
(banda autem quatuor magnitudines flint deinceps’ proportiônales,’ pri-

ma ad quartant, triplicatam habere rationem dicitur ejus quam habet
ad fecundam. etfic deinceps,’una.amplius, quotcunque fuerint pro-

portionales. I A lDefinitio A, viz. rationis compofitae.
Si fuerint quotcunque magnitudines ejufdem generis, prima ad ultimam

habere dicirur rationem compofitam ex ratione quam habet prima ad
fecundam,
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recundam, et ratione feeundae ad. tcrtiam, et eâ quam habet tertia
ad quartam, et ita deinceps ufque ad ultimam.

Exemp. gr. fint magnitudines A, B, C, D, prima A habere dicitur ad ul-
timam D rationem compofitam ex ratione ipfius A ad B, et ratione
B ad C, et ratione C. ad D. vel ratio A ad D dicitur compofita elle
ex rationibus A ad B, B ad C, et C ad D.

Si igitur ratio A ad B, eadem fit rationi E ad F; et ratio B ad C,
eadem fuerit rationi G ad H; et ratio C ad D eadem rationi K ad
L; A ad D habere dicinn rationem compofimm ex rationibus quae
eadem funt rationibus E ad F, G ad H, et K ad L. idemque in-
telligitur quando, brevitatis gratia, dicitur A ad D habere rationem
compofitam ex rationibus E ad F, G ad H, et K ad L.

Similiter, fi ratio M ad N eadem fit rationi A ad D, praecedentibus ma-
nentibus, brevitatis gratia, dicitur ratio M ad N eadem elle rationi

l compofitae ex rationibus E ad F, G ad H, et K ad L.

XII. .Homologae magnitudines, in proportionalibus, dicuntur antecedentes
quidem antecedentibus, et confequentes confequentibus.

l Vocabulis fequentibus, apud Geometras veteres defignantur modi qui-
l dam mutandi five ordinem, five magnitudinem proportionalium, ita
i tamen ut proportionales maneant.’

XIII.
EmÀÀaÏÉ, i. e. Permutando; hoc vocabulo utuntur quando quatuor

funt proportionalcs, et concludîtur elle ut prima ad tertiam, ita fe-

cunda ad quartant; ut oiienfum cil in Prop. 1 6. Libri hujus 5d.

XIV. .AVd’fll’CLNV, Invertendo; quando quatuor funt proportionales, et con-

cluditur elle ut fecunda ad primam, ita quarta ad tertiam. Prop. B.

Lib. 5.
201435911,

I33
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XV.

Ëwûëy’n, Componendo; quando quatuor funt proportionales; et con-

cluditur ut prima una cum fecunda ad feeundam, in tertia una cum I
quarta ad quartam. Prop. 1 8. Lib. 5.

XVI.
i AleÀôrrI, Dividendo; quando quatuor funt proportionales, et concludi-

tur ut excellùs quo prima filpemt fœundam ad femmdam, ita same!z

fus quo tertia fuperat quartam ad quartant. Prop. 17. Lib. 5.
XVII.

AVŒÏÇEIWI, Commando; quando quatuor fiant proportionales, et
concluditur ut prima ad exceŒim que fuperat feamdam, ira terfia
ad exceiTum quo fuperat quartam. Prop. E. Lib. 5.

XVIII. -M’en, Ex aequo, five ex aequali, le. intervallo; quando pluribus exil1

tentibus magnitudinibus, et ipfis numero aequalibus, quae binac
fumptae funt in eadem ratione; et concluditur ut prima ad ultimam
in primis magpitudinibus, ira, in feeundis magnitudinibm, prima ad
ultimam. i Hujus duae (un: [pecies faquentes.’

i , XIX.A1238, Sive ex aequali fitnplicitcr; quando fuerit prima ad focundam

in primis magnitudinibus, ut in fecundis prima ad ibcundam ; ut
autem, in primis, fecunda ad tertiam, ita in feeundis, feeunda ad
tertiam; et ita deinceps. et concluditur ut in praeeedente

Fuir. Prop. 22.. Lib. 5. .

xx. .Anita Êy 1? TeTaçotyue’M ciraÀo’yz’ot*, Ex aequali in proportione per-

turbata, feu inordinata; quando, in primis magnitudinibus, fuerit
prima ad fecundam, ut, in fecundis, penultima ad ultimam; ut au-

* Prop. 4. Lib. 2. Archimedis de fphaera et cylindra.

tem,



                                                                     

LIBER QUINTUS.
tem, in primis, feeunda ad tertiam, ita, in feeundis amepenultim
ad penultimam; et ut, in primis, tertia ad quartam, ita, in feeundis,
renia ab ultima ad antepenultimam; et ita deinceps. et concludi-
tu: nis-in Definitione 18va diéhnn fuit. Prop. 2 3. Lib. 5.

AXIOMATA.
I.

EjusDEM five aequalîum asque multiplices, inter fe aequales fait.

Il. .Quarum eadem aeque multiplex cil, vel quarum aequales finit aequo
multiplices, et ipfitc inter le (un: aequales.

111.

Multiplex majoris major cf! aeque multiplici minoris.

1V.

mima cujus multiplex major en aequo alterius, major:
cit alitera fila magnimdine.

PROP. l. THEOR.

SI fixait)! quotcunque magnitudines quotcunque mag-
nituàinum, aequalium. numero, linguiste lingulazrum

aequo multiplices; quam: multiplex cil: una magnitude)
unius, tam. multiplices erunt et omnes omnium.

Sint quotcunque magnitudincs AB, CD, quotcunque magnitudînum

E, F, acqualium nummo, fingulae lingularum acque multipliccs. Dico

quam

’35
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a. Ax. a. r. CH, aequales a ipfis E, F. eadem ratione quoniam GB.
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quam multiplex cil AB ipfius E, tain multiplicesefl’e et AB, CD li-

mul ipfarum E, F limul.
- (boniam enim AB acque multiplex cil ipfius E, ac CD ipfius F;
quot magnitudines funt in AB aequales ipii E, tot erunt et in CD ae-
quales ipfi F. dividatur AB quidem in partes ipli E ae-
quales, quae fint AG, GB; CD veto in partes aequales A
ipfi F, videlicet CH, HD. erit igitur multitudo partium l El
CH, HD aequalis multitudini ipfarurn AG, GB. et quo-
niam AG efi aequalis E, et CH aequalis F; erunt et AG,

eft aequalis E, et HD ipfi F; erunt GB, HD aequales a
ipfis E, F. quot funt itaque in AB aequales ipfi E, tot
faut et in AB, CD aequales ipfis E, F. Ergo quam
multiplex efi AB ipfius E, tam multiplices erunt et AB,

CD fimul ipfarum E, F fimul. 1 I
Si igitur fuerint quotcunque magnitudines quotcunque magnitudi-

num, aequalium numero, fingulae fingularum acque multiplices; quam
multiplex cil una magnitudo uniuS, tam multiplices erunt et omnes
omnium. eadem enim demonliratio tenet in quOtcunque magnitudini-
bus. Q Ë. D.

l Elanmm

PROP. Il. THE OR.
SI prima fecundae acque multiplex fuerit ac tertia quar-

tac, fuerit autem et quinta fecundae acque multiplex
ac fexta quartae; erit etiam prima una cum quinta fecun-
dae acque multiplex ac tertia cum fexta quartae.

Prima enim AB fècundae C acque multiplex lit, arque tertia DE
quartae 1;,- fit autem et quinta BG lècundae C acque multiplex ac lima

EH
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EH quartae F. Dico primam una cum quinta le. AG, feeundac C ae-
que multiplicem elle, ac tertiam una cum fexta D

le. DH quartae F. AQuoniam enim AB acque multiplex cil ipfius E
C, ac DE ipfius F; quot magnitudines funt in B
AB aequales C, tot erunt et in DE aequales F.

eadem ratione et quot funt in BG aequales C, G Cl H Fi
rot et in EH erunt aequales F. quot igitur flint i l
in tota AG aequales C, tot erunt et in tota DH aequales F. ergo quam
multiplex eli AG ipfius C tam multiplex cil et DH ipfius F. et prima
igitur una cum quinta AG feeundae C acque mul- D
tiplex erit, ac tertia cum fexta DH quartae F. A

Œare Sec. E. D. ECOR. Hinc lèquimr fi fuerint quotcunque magni- B
tudines AB, BG, GH multiplices ipfius C; ac toti-

137

K
dem DE, EK., KL acque multiplices ipfius F, lingu- G

lae fingularum, erunt omnes priores limul le. ipfa l
AH ipfius C acque multiplex, ac omnes poilerions

fimul le. ipfa DL ipfius F. H c L F

PROP. III. THEOR.

SI prima fecundae acque multiplex fuerit ac tertia
quartae; fumantur autem acque multiplices primas

- et tertiae; erit et ex aequali, fumptarum utraque utriuiï
que acque multiplex, altera quidem fecundae, alteta veto
quartae.

Prima enim A lemndae B acque multiplex lit ac tertia C quartae D;

S Ct
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et fumantur ipfarum A, C, acque multiplices, EF, GH. Dico EF ae-
que multiplicem elle ipfius B, ac GH ipfius D.

aniam enim EF acque multiplex efi iplius A, ac GH ipfius
C; quot magnitudines funt in EF aequales A, tot erunt et in GH ae-
quales C. dividatur EF quidem in magnitudines ipli A aequales EK,

KF ; GH veto in magnitudines aequa- F
les C videlicet GL, LH ; erit igitur ip-
Tarum EK., KF, multitudo aequalis
multitudini iplarum GL, LH. et quo-

niam acque multiplex efi A ipfius B K." L
ac C ipfius D, aequalis autem EK ipfi
A, et GL ipfi C; erit EK acque mul-
tiplex ipfius B, ac GL ipfius D. ea- .
dem ratione acque multiplex erit KF E A B G C D
ipfius B, ac LH ipfius D; et fimiliter fi plures fint partes in EF, GH
ipfis A, C aequales. quoniam igitur prima EK lecundae B acque mul-
tiplex ell’, ac tertia GL quartae D; en: autem et quinta KF recundae

B acque multiplex ac fexta LH quartae D; erit et prima una cum
a. 2.5-quinta le. ipfa EF lècundae B acque multiplex a, ac tertia cum fexta

(c. GH quartae D. fi igitur prima &c. Q E. D.

PROP. 1V. THEOR.
SI prima ad feeundam eandem habet rationem quam

tertia ad quartam ; et acque multiplices primae et
tertiae ad acque multiplices fecundae et quartae, juxta
quamvis multiplicationem, eandein rationem habebunt,
inter fe comparatae.

Prima enim A ad focuudam B eandem rationem habeat quam ter-
tia a
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tia C ad quartant D; et fumantur ipfarum quidem A C uteun-
que acque multiplices E, F; ipfarum veto B, D aliae utcuiique ac u
multiplices G, H. Dico E ad G, ita elle ut F ad H. q c

Sumantur ipfarum E, F utcunque acque multiplices K, L et i là-

rum G, H aliae utcunque aequo multiplices ’ P
M, N. quoniam igitur E acque multiplex
efi ipfius A, atquc F ipfius C, fumuntur au-
tem ipTarum E, F acque multiplices K, L;

erit K acque multiplex a ipfius A, atquc L L3, 5.
ipfius C. eadem ratione M acque multiplex

erit ipfius B, atque N ipfius D. et quoniam l l
cil ut A ad B, itaC ad D; lum tac autem
funt ipfamm A, C acque multipliceps quaedam K E A B M
K, L; et ipfarum B, D aliae quaedam ae- L F C D N
que multiplices M, N: fi K fuperat M, fu- l l
perabit et L ipfam N; et fi aequalis, aequa-

lis; et [i miner, miner b. funtque K, L qui- ’ b ne; 5 5
dem ipfarum E, F utcunque acque multipli-

ces; M, N vero ipfarum G, H aliae utcun-
que acque multiplices. ut igitur E ad G, ita
b erit F ad H. Quare fi &c. Q E. D.

COR. Et fimiliter, fi prima ad lècundam eandem habeat rationcm,
quam tortis. ad quartam; et aequo multiplices primae et tcrtiac, juxta
quamvis multiplicationem, ad feeundam ct quartam eandem rationem
habebunt. et limiliter prima et tertia, ad acque multiplices quafvis fe-

’ cundae et quartae eandem habebunt rationem.

Prima enim A ad fecundam B eandem rationem habeat quam ter-
tia C ad quartam D, et fumantur ipfarum A, C utcunque acque mul-
tiplices E, F; erit E ad B, ut F ad D.

S 2 Sumamur
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Sumantur ipfarumi E, F utcunque acque multiplices K, L, et ipfa-

rumB, D aliae utcunque acque multiplices G, H; et ut in praemiflis
oflendetur K acque multiplex ipfius A, arque L ipfius C. et quoniam
eli A ad B, ut C ad D, fumptae autem funt ipfarum A, C aeque mul-
tiplices quaedam K, L, et ipfarum B, D aliae quaedam acque multipli-
ces G, H; fi K fuperat G, fupetabit et L ipfam H; et fi aequalis, ae-
qualis; etfiminor,minor. funtque K, Lipfarum E, F utcunque aeque
multiplices, G, H vero ipfarum B, D aliae utcunque acque multiplices.

ut igitur E ad B, ita F ad D. [imiliter oliendetur alter cafua

PROP. V. THEOR.
SI magnitudo magnitudinis acque multiplex fit atque

ablata ablatae; erit et reliqua reliquae acque multi-
plex atque rota totius.

140

I Magnitude enim AB magnitudinis CD acque multiplex fit arque
ablata AE ablatae CF. Dico et reliquam EB reliquae F D acque mul-
tiplicem elle atque totam AB totius CD.

Qzam multiplex enim efi AF. ipfius’ CF, tam multiplex fiat et AG

3.1.5.lpfius F D. erit igitur aAE acque multiplex ipfius CF G
arque EG ipfius CD ; ponitur autem AE acque mul-
tiplex ipfius CF atque AB ipfius CD; lum igitur EG, A
AB ipfius CD acque multiplices; ac propterea EG ipfi .

b. l. At. 5. AB cil aequalis b. communis auferatur AE, reliqua igip V . C
tur AG aequalis efi reliquae EB. itaque quoniam AE E

i acque multiplex cil CF atquc AG ipfius FD, clique F
AG aequalis ipfi EB; erit AE acque multiplex CF at-

que EB ipfius FD. acque multiplex autem ponitur B D
AE ipfius CF arque AB ipfius CD; ergo EB ae-

que
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que multiplex efi ipfius FD atque AB ipfius CD. Qiare fi 8Ce.

Q E. D. .PROP. VI. THEOR.

SI duae magnitudines duarum magnitudinum acque
multiplices fint, et ablatae quaedam fin: earundem

acque multiplices; erunt et reliquae vel eifdem aequales,
vel ipfarum acque multiplices.

Duae enim magnitudines AB, CD duarum magnitudinum E, F ae-
que multiplices fint, et ablatae AG, CH earundem E, F fint acque
multiplices. Dico et reliquas GB, HD vel ipfis E, F aequales elle, vel
ipfarum acque multiplices.

Sit enim primum GB aequalis E; dico et HD ipfi F elle aequa-
lem. Ponatur ipfi F aequalis CK. et quoniam AG
acque multiplex cil E atque CH iplius F, clique A
GB quidem aequalis E, CK veto aequalis F; erit C
AB acque multiplex E arque KH ipfius F. acque
autem multiplex ponitur AB ipfius E arque CD ip- G H
fius F; ergo KH acque multiplex efi ipfius F at- l l
que CD ejufdem F. aequalis igitur cil a KH ipfi B D E F a. L Ax- 5.
CD. communis auferatur CH; ergo reliqua KC
reliquae HD cit aequalis. Ted KC cil aequalis F, et HD igitur ipfi F
cil aequalis. fi igitur GB ipfi E, et HD ipfi F aequalis erit. -

Sed fit GB multiplex ipfius E, erit HD acque multiplex ipfius F.
Qlam multiplex enim cit GB iplius E, tam multiplex fiat CK ipfius
F; et quoniam acque multiplex cit AG ipfius E, arque CH ipfius F,
aequo multiplex autem cil GB ipfius E, arque CK ipfius F, erit b AB 1- 2- 5.
acque multiplex ipfius E, atque KH ipfius F. acque autem multiplex

ponitur
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ponitur AB ipfius E, atque CD ipfius F; ergo KH acque multiplex

l 1.1.Ax. 5. en F, atque CD ejufdem F. aequalis igitur a cil
KH ipli CD. communis auferatur CH; ergo re- A]
liqua KC reliquae HD cil aequalis. Quam multi- C
plex autem eii GB ipfius E, tam multiplex en KC

ipfius F, fed KC cil aequalis HD. Ergo tam GX
multiplex cil HD ipfius F, arque GB ipfius E.

fi igitur duae &c. QE. D. l j
B D E F

PROP. A. THEOR.

SI prima ad fecundam eandem habet rationem quam
tertia ad quartant, fueritque prima major fecunda;

erit tertia major quarta; et fi aequalis, aequalis; et fi mi-
nor, miner.

Sumantur enim quaevis acque multiplices omnium, puta duplae, et,
pet Definitioncm 5mm hujus, fi dupla primae major fuerit duplâ fe-
cundae, erit dupla tertiae major duplâ quartae. fi autem prima ma-
jor fuerit feeunda, erit dupla primae major duplâ feeundae. quare et
dupla tertiae major erit duplâ quartae; unde renia major erit quarta.
Ergo fi prima majbr fuerit fecundà, erit tertia major quarta. (militer
fi prima aequalis fuerit feeundae, aut ipsâ minor, oflendetur tertia ae-

qualis,quartae, aut ipsâ miner. E. D.

PROP. B.
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PROP. B. THEOR.

SI quatuor magnitudines pr0portionales fuerint, et in-

verfe proportionales erunt. l
Sit A ad B, ut C ad D; erit inversé B ad A, ut D ad C.
Sumantur enim ipfarum B, D, aeque multiplices quaecunque E, F;

et ipfarum A, C, aliae utcunque acque multiplices

G, H. et primum fit E major G; erit igitueri-
nor E; et quoniam eli A ad B, ut C ad D, et a
ipfarum A, C acque multiplices fumptae funt G,

H; et ipfarum B, D aliae aequo multiplices E, j
F; et eli G miner E, erit H minot F°; quare cit G A

H C
HIE:

F major H. fi igitur E major fit G, et F quam mimis"
H major erit. fimiliter, fi E aequalis fuerit ipfi G,
ofiendetur F aequalis ipfi H; et fi minor, minor.
funtque E, F ipfarum B, D, utcunque acque multi-
plices; et G, H ipfarum A, C, aliae utcunque ae-
que multiplices. Ergo ut B ad A, ita eli D ad Ca. Si igitur quatuor
magnitudines pr0portionales fuerint, et inversè proportionales erunt.

Î

PROP. C.
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PROP. c. THEOR.

SI prima acque multiplex fuerit, vel eadem pars, fecun-
dae, arque tertia quartae; erit prima ad feeundam ut

tertia ad quartam.

Sir prima A acque multiplex feeundae B, atque tertia C quartae D.

erit A ad B, ut C ad D.
Sumantur enim ipfarum A, C acque multiplices quaecunque E, F 3

ipfarumque B, D, aliae utcunque acque multiplices G,
H. et quoniam A acque multiplex cil B, arque C ip-
fius D; E veto acque multiplex A, arque F ipfius C,

I- 33 5- erit a E aeque multiplex B, atque F ipfius D. funt au-
tem G, H ipfarum B, D acque multiplices; ergo li E
major fuerit multiplex ipfius B, quam G ejufdem B, e-
ritet F major multiplex ipfius D, quam H ejufdcm D;
hoc eii fi E major fuerit G, erit F major H. fimiliter
fi E aequalis fuerit G, aut ipsâ miner, oliendetur F ae-
qualis H, aut ipsâ miner. .funt autem E, F ipfarum A,

C utcunque aeque multiplices; et G, H ipfarum B, D
aliae utcunque acque multiplices. Ergo efi’A ad B, ut

b-Def-s-s- C ad D5. l
Sed fit prima A eadem pars fecundae B, arque

tertia C quartae D. erit A ad B, ut C ad D. et-
enim erit B eadem multiplex A, arque D ipfius C;
quart: per Cafum I. cil B ad A, ut D ad C, et

c,3,5,invertendo°, eritlA ad B, ut C ad D. fi igitur

prima ôte. Q E. D. A

Fi?.-... mgr...-
hj G

l.

l

BCD
PROP. D.
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PROP. D. THE OR.

SI fuerit prima ad fecundam, ut tertia ad quartam; fu-
eritque prima multiplex, vel pars fecundae; erit ter-

tia eadem multiplex, vel eadem pars quartae.

Sir A ad B, ut C ad D; [itque A multiplex ipfius B, erit C eadem
multiplex ipfius D.

Sumatur enim ’E aequalis ipfi A, et quam multiplex cit A five E

ipfius B, tam multiplex fiat F ipfius D. Ergo quo-
niam A ad B eandem habet rationem, quam C ad D,
et feeundae B et quartae D acque multiplices lump-

tae funt E, F, erit a A ad E, ut C ad F. et efiA ae- j j m Cor-4. 5.
qualis ipfi E; ergo C aequalis cil ipfi F5. cil autem b, 19,095. 5.
F acque multiplex ipfius D, atque E five A ipfius A Ë C g
B. Ergo C acque multiplex efl D, atque A ipfius B.

Sed fit prima A pars feeundae B, erit tertia C ea-

dem pars quartae D. v .(boniam enim efi A adB, ut C ad D, inVerten

do°, erit B ad A, ut D ad C. eii autem A pars ip- e.B. 5.
fins B, hoc cil B multiplex efl ipfius A, quare, pet cafum praeceden-
tem, D eadem cil multiplex ipfius C, hoc efi C eadem pars cit îpfius

D, arque A ipfius B. fi igitur fiJerit prima &c. Q E. D.

PROP. VII. THE OR.
AEQUALES ad eandem, eandem habent rationem; et

eadem ad aequales. I ’
Sint aequales magnitudines A, B, alia autem quaevis magnitudo fit

T C. Dico
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a. t. Ax. 5.

b. 5.D:f. 5.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
C. Dico utramque A, B ad C eandem rationem habere; et C ad u-
tramque A, B fimilitet œndem habere rationem.

Sumantur enim ipfarum A, B utcunque acque multiplices D, E, et
ipfius C alia utcunque multiplex F. quoniam igitur ae-

que multiplex cil D iplius A, arque E ipfius B, clique
A ipliB aequalis; erit et D aequalis ipfi E3. Ergo fi
D fuperat F, et E ipfam F fuperabit; et fi aequalis,
aequalis ; et fi minor, minor. et funt D, E quidem ip-
Tarum A, B utcunque acque multiplices; F veto alia
utcunque multiplex ipfius C. erit igitur ut A ad C,
ita B ad Ch.

Dico infuper C ad utramque ipTarum A, B ean-
dem habere rationem. iifdem enim confiruéiis limi-
liter oflendemus D ipfi E aequalem elle. fi igitur F fu-
perat D, ipfum quoque E fuperabit; et li aequalis, aequalis; et fi mi-
not, miner. atque cil: F quidem ipfius C utcunque multiplex; D, E
vero aliae utcunque acque multiplices iplarum. A, B. Ergo b ut C ad

A, ita erit C ad B. Acquales igitur 8re. E. D.
C

P ROP. VIH. THEOR.

INAEQUALIUM magnitudinum major ad. eandem, majov
rem habet; rationem quam, minot. et eadem ad. mino-

rem, majorem habet rationem quam ad majorem. J

HUMil,
l

Sintinacquales- magnitudines AB, BC., et; fin AB major; alla W0
utcunque fit D. habebit AB ad D majorem rationem. quam BC ad
D. et D ad BC majorem rationem habebit quam ad AB.

Si ca quae non majorefiipfammAC, CB. nouminor fit quam D;
fumantur
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fumantur ipfirum AC, CB duplae EF, FG, ut in Fig. r. fi vero ca
quae non major cil ipfarum AC, CB miner fit quam D, (ut in duabus
reliquis figuris) ea, five fuerit AC five CB, multipli- E

cata major aliquando erit quam D. multiplicetur
quoad fiat major quam D, et quoties multiplicata F.-
fuerit, tories multiplicetur altera; fitque EF multi- I
plex ipfius AC, FG veto eadem multiplex ipfius CB. C
utraque igitur EF, FG major efi quam D. in om- G. B
tribus autem cafibus, fumarur ipfius D dupla H, tri- L K H D
pla K, et deinceps una amplius, quoad ca quae fu-
mitur fiat multiplex ipfius D quae primo major cil:
ipsâ FG. fumatur, fitque L ipfius D multiplex quae i

primô major efi F G, K veto fit ca multiplex ip-
fius D quae proxime minor cil quam L.

. QJoniam igitur L multiplex cit ipfius D quae primo major fit ipsà

FG, non erit K major quam FG, i- E E
deoque FG non miner erit quam K. F, ’

"et cum acque multiplex fit EF ipfius

AC, arque FG ipfius CB, erit . et A
FG acque multiplex ipfius CB, atque 61. I"; A

B
K.

EG ipfius AB; quare EG, FG ipfa-
tum AB, CB funt acque multiplices. G
ofienfa autem fuitFG non minorquam Il H
K, et ex confiruëtione, cil EF major

quam D; ergo tota EG utriTque fi-
mul K, major erit. fed utraque fi-
mul K, D aequales fun: ipfi L; fu-
perat igitur EG ipfam L; FG veto
non fupemt L; et funt EG, FG ip- L

T a v fatum
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b. Def.7. 5.

a. 5. Def. 5.
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fatum AB, BC acque multiplices, et L ipfius D alia quaedam multiplex;

ergo AB ad D majorem habet rationem quam BC ad D5.
Praeterea D ad BC majorem habebit rationem quam ad AB. iif-

dem enim confiruëtis, fimiliter ofiendetur L fuperare FG, ipfam veto
EG non fuperare. arque efi L multiplex ipfius D, FG veto et EG funt
aliae quaedam iplarum CB, AB acque multiplices. Ergo D ad CB
majorem habet rationem quam D ad ABb.

on D.
Inaequalium igitur &c.

PROP. IX. THEOR.
UAE ad eandem, eandem rationem habent, inter fe

funt aequales; et ad quas eadem eandem rationem
habet, ipfae funt inter fe aequales.

Habeat enim utraque ipfarum A, B ad C eandem rationem ; dico A
ipfiB aequalem elle. nam fi non fit aequalis, altera ipfarum efi ma-
jor ; fit A major; finit igitur, ut oficnfum fuit in propofitione prac-
cedente, quaedam ipfarum A, B acque multiplices,
et quaedam ipfius C multiplex tales ut multiplex ip-
fius A fuperet multiplicern ipfius C, multiplex veto Al
ipfius B eandem non fuperet. fumantur, et fint D,
E ipfarum A, B acque multiplices, F veto ipfius C CI
multiplex, ita ut D fiiperet F, E vero eandem F
non fupcret. quoniam veto ef’t A ad C, ut B ad B j
C, et ipfarum A, B fumptae flint quaedam acque
multiplices D, E, et ipfius C fumpta cit quaedam

multiplex F, et efi D major F, erit a E major F; cil autem et E non
major F, quod fieri non potefi. non igitur inacqualis cil A îpfi B;

ergo aequalis erit. i .
Habcat
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Habeat rurfus C ad utramque ipfatum A, B eandem rationem. Dico

A aequalem elle ipfi B. fi enim non fit, airera ipfarum cit major; fit
major A, efi igitur b quaedam multiplex F ipfius C, funtque quaedam ip- b. 8. 5.

[arum B, A acque multiplices E, D, tales ut F fiiperet E non vero ip-
fam D fuperet. Quoniam veto cil G ad B, ut C ad A, et cil F mul-
tiplex primae C major E multiplici lecundae B, erit a F multiplex ter- a. 5. Der. 5.

tiae C major D multiplici quartae A. cit autem et F non major D.
Q10d fieri non poteli. Ergo cit A aequalis ipfi B. Quae igitur ad
eandem &c. E. D.

PROP. x. THEOR.

AD eandem magnitudinem rationem habentium, quae
majorem rationem habet, illa major efi; ad quam

vero eadem majorem habet rationem, illa minor efi.

Habeat enim A ad C majorem rationem, quam B ad C; dico A
quam B majorem elle. Qioniam enim A ad C majorem habet ratio-
nem, quam B ad C, funt a quaedam ipfarum A, B a. Def. 7. 5.
acque multiplices, et ipfius C quaedam multiplex, ut D
multiplex quidem ipfius A fuperet multiplicem C, Al
multiplex veto B non fuperet eandem. fumantur,
et fin: ipfatum A, B acque multiplices D, E; ipfius C j F
veto C multiplex fit F, ita ut D quidem fuperet F, j
E autem non fuperct eandem F. cil igitur D major B Ej
quam E. et quoniam D, E ipfmm A, B funt ae-
que multiplices, et cil D major quam E, erit A ma-

jor quam Bb. - b. 15,45,Habeat rurqu C ad B majorem rationem quam C ad A. Dico B
minorem elle quam A. cit enim a quaedam multiplex F ipfius C, fant-

que
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b. A3. 4. 5.

a. 5. Def. 5.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
que ipfarum B, A quaedam aequo multiplices E, D, irai ut F fuperet E,

non vero fuperet ipfam D. oli igitur E minot quam D; et quoniam
E, D ipfarum B, A funt acque multiplices, erit b B minor quam A.

ad eandem igitur &c. E. D. i
PROP. x1. THEOR.

UAE eidem eaedem funt rationes, et inter fe eae-
dem funt.

Sint enim ut A ad B, ira C ad D; ut autem C ad D, ira E ad .
F. Dico ut A ad B, ira E ad F.

Sumantur onirn ipfarum quidem A, C, E aequo multiplices quaevis
G, H,K; ipfarum veto B, D, F aliae utcunque aequo multiplices, L,
M, N. Quoniam igitur efi ut A ad B, ira C ad D, et fumptae funt
ipfarum A, C aequo multiplices G, H; et ipfarum B, D aliae aequo
multiplices L, M; fi G fuperatL, et H ipfam M fuperabita; et fi ae-

G H xA---- c---’- 15-----
a--- D----- r----
L M aqualis, aequalis; et fi miner, miner. rurfus quoniam cil ut C ad D, ira

E ad F, et fumptae fitnt ipfamm C, E acque multiplices H, K; ipfarum
veto D, F aliae aequo multiplices M, N, fi H fuperar M, et K ipfam
N fuperabita; et fi aequalis, aequalis; et fi miner, miner. Ted fi G
fuperat L, olienfurn oit H fuperare M; et fi aequalis, aequalis; et fi
minot, minor ; quare fi G fuporat L, et K ipfam N fuperabit; et fi
aequalis, aequalis; et fi miner, minot. et font G, K quidem ipfarum

A, E
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A, E utcunque aequo multiplices; L, N veto ipfarum B, F aliae ut-
cunque aequo multiplices. Ergo ut A ad B, ira erit E ad F. Que
igitur eidem &c. E. D.

r PROP. XII. THEOR.
SI quotcunque magnitudines proportionales fuerint; ut

j una antecedentium ad unam confequentium, ira e-
runt antecodentes omnes fimul ad omnes confequentes
fimul.

Sint quotcunque magnitudines proportionales A, B, C, D, E, F; et
ut A ad B, ira a: c ad D, et E ad F. Dico ut A ad B, ira elle A,
C, E ad B, D, F.

Sumantur enim ipfarum A, C, E utcunque acque multiplices G, H,
K, et ipfarum B, D, F aliae utcunque acque multiplices L, M, N. .030-
niam igitur ut A ad B, ira cil C ad D, etE ad F; et fumptae finit ipfa-

G H KA---- C--- E15---- D----- F----

L M Nrum quidem A, C, E aequo multiplices G, H, K, ipfarum veto B, D,

151

F aliae aequo multiplices L, M, N; fi a G fuperat L, et H ipfam Ma. 5.Dcf. 5.
fuperabit, et K ipfam N; et fi aequalis, aequalis; et fi minor, mi-
not. QJare et fi G fuperat L, fuperabunt et G, H, Kipfas L, M,N ;
et fi aequalis, aequales; et fi minor, minores. fimtque G, et G, H, K
ipfarum A, et A, C, E utcunque acque multiplices, quoniam fi fuerint
quotcunque magnitudines quotcunque magnitudinum, numero,

lingulac
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fingulae fingularum acque multiplices ; quam multiplex cil una magnitude

b. r. 5. unius, tam multiplices b erunt et omnes omnium. eadem ratione L, et

a. Def. 5. 5.

a. 7.Def. 5.

L, M, N ipfarum B, et B, D, F fitnt utcunque aequo multiplices. Efi
igitur a ut A ad B, ira A, C, E ad B, D, F. (hure fi &c. E. D.

PROP. XIII. THEOR.
SI prima ad feeundam eandem habear rationem quam

tertia ad quarram, tertia autem ad quartam majo-
rem rationem habeat quam quinta ad fextam; et prima
ad focundam majorem habobit rationem quam quinta ad
fexram.

Prima enim A ad lècundam B eandem rationem habeat quam ter-
ria C ad quartant D, tertia autem C ad quartant D majorem habeat ra-
tionem quam quinta E ad fextam F. Dico et primam A ad fecundam
B majorem rationem habere, quam quintam E ad fexram F.

Quoniam enim C ad D majorem habet rationem quam E ad F,
funt quaedam ipfarum C, E acque multiplices, et iplàrum D, F aliae

M G H2.-- cæ E-B--- n-- 1r-N K Lquaedam acque multiplices, ut multiplex quidem C fuperet multiplicem.

D; multiplex vero E non fuperet multiplicem ipfius Fa. fumantur, et
fint ipfarum C, E acque multiplices G, H; et ipfarum D, F aliae ae-
quo multiplices K, L j ira ut G quidem fuperet K, H veto ipfam L
non fuperet; et quam multiplex cil G ipfius C, tam multiplex fiat M
ipfius A; quam multiplex autem cil K ipfius D, tam multiplex fiat N

ipfius
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ipfius B. et quoniam oit ut A ad B, ira C ad D, et (umptae (unt ip-
(arum A, C aequo multiplices M, G, et ip(arum B, D aliae quaedam ae-

quo multiplices N, K; fi M (uperat N, et G ipfam K (uperabit; et
fi aequalis, aequalis; et fi minor, minor. (cd G (uperat K, ergo et
M ipfitm N (uperabit. H veto non (uperatiL; (unrquch, H ipTa-
rum A, E aequo multiplices, et N, L ipfarum B, Faliae jquaedam ae-

I53

que multiplices. Ergo A ad B majorem rationem habcbit a quam Ea.7.Def. 5;

ad F. fi igitur &c. E. D.
COR. Et fi prima ad (ecundam majorem rationem habeat, quam

tertia ad quatrain; rertia autem ad quartam eandem rationem habeat, .
quam quinta ad (extam; (militer Ofiendetur primam ad (ecundam ma-

jorem rationem habere, quam quintam ad (extam. l j

PROP. XIV. THEOR.
SI prima ad (ecundam eandem habeat rationem, quam

tertia ad quartam; prima autem major fit quam ter-
ria; et (ecunda quam quarta major erit; et fi aequalis,
aequalis; et fi minor, minor.

Prima enim A ad (ecundam B eandem rationem habeat, quam ter-
tia C ad quartam D; major autem fit A quam C. Dico et B quam D
majorem efi’o.

I 2 3H MilA13 0D ABCD AB 0D
Qloniam enim A major eli quam C, et alla efi utcunque magnitude

U B, ha-
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a. 8. 5. B, habebir a A ad B majorem rationem quam C ad B. (cd ut C ad

b. 13. 5. D, ira eli A ad B; ergo et C ad D majorem habobit b rationem quam
e. to. 5. C ad B. ad quam vero eadem majorem rationem habet, illa minor c

CH. quare D efi: minor quam B, ac propterea B quam D major erit.

I 2[il IlÇA CD. ABCD .ABCD,
Secundo, Sir A aequalis ipfi C; eritB aequalis ipfi D. quoniam e-

d. 9. 5- nim eii A ad B, ut C hoc cit A ad D, erit B aequalis ipfi Dd.
Tertio, Sir A miner C; erit B miner D. Etenim erit C major A,

et quoniam cil C ad D, ut A ad B, erit D major B pet Ca(um pri-
mum. quare B minor erit D. fi igitur prima 8re. Q E. D.

PROP. XV. THEOR.
Amas inter (e comparatae eandem habent rationem,

quam habent earum aequo multiplices.

Sir enim AB aequo multiplex C, arque DE ipfius F. Dico ut Ci
ad F, ira elle AB ad DE.

Quoniam enim acque multiplex cil AB ipfius C, D
arque DE, ipfius F; quot magnitudines (unt in AB

Dividatur AB in magnitudines ipfi C aequales, quae L
(mt AG, GH, HB; et DE .dividatur in magnitudi-
nes aequales F, videlicet in DK, KL, LE. erit igi-

A.

. . . . claequales lpllj C, toudcm erunt et in DE aequales F. v

zH j

. . . . . B Ctur ipfarum AG, CH, HB multitudo aequalis multi-
EF ’

tudini
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(untque DK, KL, LE inter (e aequales; erit ut AG ad DK, ira GH
ad KL,,ot HB ad LE a. . arque .ut una antecedentium ad unam con- a. 7. 5.
(equentiurn, ira erunt omnes anrecedentes ad omnes con(equenrcsb; efi b. 12. 5.

igitur ut AG ad DK, ira AB ad DE. (cd AG ipfi C cil aequalis, et
DK ipfi F. Ergo ut C ad F, ira erit AB ad DE. Pattes igitur 8re.

Q E. D. -PROP. XVI. THEOR.

SI quatuor magnitudines quae omnes ejufdem funt ge-
neris proportionales fuerint, et permutatac proportio-

nales erunt.

Sint quatuor magnitudines proportionales A, B, C, D, firquc ut A
ad B, ira C ad D. Dico et permutatas proportionales elle, videlicet ut

A ad C, ira B ad D.
Sumantur enim ip(arum quidem A, B aequo multiplices quaecunque

E, F; ipfarum veto C, D, aliae E i nuutcunque aequo multiplices G, H. Ana C
et quoniam aequo multiplex eli E B..- D-
ipfius A, arque F ipfius B; par- H
tes autem inter (e comparatae i
eandem habent a rationem quam habent earum acque multiplices; e- a. r 5. 5.

rit ut A ad B, ira E ad F. ut autem A ad B, ira C ad D. Ergo et
ut C ad D, ira E ad Fb. rur(us, quoniam G, H (ont ip(arum C, Db. ".5.
aequo multiplices, erit a ut C ad D, ira G ad H; ut autem C ad D,
ira E ad F. Ergo et utE ad F, ira G ad H5. ond fi quatuor mag-
nitudines proportionales finr, prima autem major fit quam renia, et (e-
cunda quam quarta major erit; et (r aequalis, aequalis; et fi miner,

U 2. minorc.
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c.14.5.

d. Dcf. 5. 5

3.x.5.

.atque LM ipfius CF. ergo GK acque multiplex

EUCLIDIS ELEMENTORUM
minorc. fi igitur E (uperat G, et F ipfam H fuperabir; et fi aequalis,

aequalis; et fi minor,minor. funr- E G
que E, F ipfamm A, B, utcun- C-
que acque multiplices, et G, H B D
ipfarum C, D aliae utcunque ae- H
que multiplices. Ergo d ut A ad

C, ira B ad D. fi igitur quatuor 8re. Q E. D.

PROP. XVII. THEOR.
SI compofitae magnitudines fint proportionales, et di-
4 vifae proportionales crunr.

Sint compofitae magnitudines proportionales AB, BE; CD, DF,
hoc eft ut AB ad BE, ira fit CD ad DF. Dico etiam divifas pro-
portionales elle, videlicet ut AE ad EB, ira elle

CF ad FD. îSumantur enim ipfàmm AE, EB, CF, FD ut-
cunque acque multiplices GH, HK, LM, MN; ip4 K l

fatum vero EB, FD rurfus fumantur aliae utcun- i N
que acque multiplices KX, NP. et quoniamacque H4
multiplex cit GH îpfius AE, arque HK ipfius EB; r
erit a GH ipfius AE acque multiplex, arque GK ip- E FÎ
fins AB. acque autem multiplex cil GH ipfius AE,

dt AB, arque LM ipfius CF. rurfus, quoniam ae- G A C L
que multiplex cil LM ipfius CF, arque MN ipfius FD; erit a LM ae-
que multiplex CF, arque LN ipfius CD. fed acque multiplex erat LM
ipfius CF, arque GK ipfius AB. acque igitur multiplex cit GK ipfius
AB, arque LN ipfius CD; quare GK, LN ipfamm AB, CD acque

multiplices
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multiplices erunr. mrfus, quoniam acque multiplex cil HK ipfius EB,

i arque MN ipfius FD; eft autem et KX ipfius EB acque multiplex, at-
que NP ipfius FD; et compofira HX ipfius EB acque multiplex erit b b. 2. 5.
arque compofita MP ipfius F D. et quoniam efl ut AB ad BE, ira CD
ad DF, et fumptae fint ipfamm quidem AB, CD acque multiplices
GK, LN, ipfarum veto EB, FD aliae quaedam acque multiplices HX,
MP; fi c GK fuperar HX, et LN fuperabit MP ; et fi aequalis, ae- c. 5.Def. 5;
qualis; et minor, minor. fi autem GH (uperat KX, additâ communi
HK, fuperabit GK ipfam HX; quarc et LN fuperabit MP; commu-
nique MN ablatâ, fuperabit 1M ipfam NP. QIare fi GH fuperat
KX, et LM fuperabir ipfam NP. funilirer demonflrabimus et fi GH
fit aequalis KX, et LM ipfi NP elle aequalem; et fi minon. minorem.
funt autem GH, LM ipfarum AE, CF utcunque acque multiplices, et
ipfarum EB, FD aliae utcunque acque multiplices funt KX, NP. ergo
ut AE ad EB, ira erit CF ad FD. fi igitur compofitae magnitudines

tint 8re. Q; E. D. i
l

PROF: XVIII.
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PROP. XVIII. THEOR.
SI divifae magnitudines fint proportionales, et compo-

. firac proportionales erunr.

Sint divifac magnitudines proportionales AE, EB; CF, F D, hoc
cit ut AE ad EB, ira fit CF ad FD; dico etiam compofitas propor-

- fionales elle, videlicet ut AB ad BE, ira elle CD ad DF.

* 3. Ax. 5.

Sumantur enim iplarum AB, BE, CD, DF utcunque acque multi-
plices GH, HK, LM, MN; ipfarum autem BE, DF aliae mrfus fu-
manrur utcunque acque multiplices K0, NP. et quoniam K0, NP ac-
que multiplices fun: ipTarum BE, DF; et KH, NM earundem fun: aco
que multiplices, li K0 multiplex ipfius BE major lit KH multiplici cjuf-

dem BE, erit et NP multiplex iplius DF major H u
NM multiplici ejufdem DF; et li K0 aequa- i
lis lit KH, erit NP aequalis NM; et li minor, oj’
mirlor.

Sir primum K0 non major KH, igitur erit K:

NP non major NM. et quoniam GH, HK . - N
acque multiplices funt îpfarum AB, BE, et elt
AB major BE, erit GH major r KH; en au- B D
tem K0 non major KH; quare GH major elr E Fj

L

M .

P

K0. fimilirer olicnderur LM majorem elle
NP. Ergo fi K0 non major lit KH, erit GH G A C
multiplex iplius AB femper major K0 multiplici

iplius BE, et limul LM multiplex iplius CD major erit NP multiplici

iplius DF. .Sed lit K0 major quam KH; erit igitur, ut olienfum, NP major
NM. et quoniam eli rota GH acque multiplex rotins AB, arque ab-

lata
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v lara HK ablarae BE, erit a et reliqua GK reliquae AE acque multi- a. 5. 5.

plex arque GH iplius AB, hoc eli arque LM ipfius CD. limilirer quo-
niam LM acque multiplex elr iplius CD, arque ablata MN ablatae DF,
erit a reliqua LN acque multiplex reliquae CF, arque LM iplius CD.
fed acque multiplex olienfa .elr LM iplius CD,

arque GK iplius AB; acque igitur multiplex
elt GK ipfius AE, arque LN ipfius CF. quare
GK, LN ipfarum AE, CF (un: acque multi-
plices. quoniam vero K0, N? ipfamm BE, DF
liant acque multiplices, et ablatae funt KH, NM
earundem acque multiplices, erunt reliquae H0,
lVIP vcl aequales iplis BE, DF, vcl earundem
acque multiplices b. lint primùm H0, MP ae-

01
H. .

le"

G

B

E

A

F
C

1[59 b

M.

DN
lL

..; b. 6. 5.

quales iplis BE, DF,; et quoniam ell AE ad EB, ut CF ad F D, et
fumptae lum GK, LN ipfanm AE, CF acque multiplices, erit C GK c, (10,4, 5.
ad EB, ut LN ad FD. el’t autem H0 aequalis EB, et MP ipli F1);
quam eli GK ad H0, ut LN ad MP. Ergo fi GK fuperat HO, fu-
perabit LN ipfam MF; et li aequalis, aequalis; et li minor, minora. a, A, 5,

Sed lin: H0, MF ipfarum EB, FD acque multiplices; et quoniam
cll: AE ad EB, ut CF ad FD, et fumptae funt o
ipfarum AE, CF acque multiplices GK, LN;
ipfarum vero EB, FD aliae quaedam acque
multiplices HO, MF; li GK fuperar H0, et
LN fuperabit MP ; et li aequalis, aequalis ; et
li miner, minor°; quod etiam in cafu praece-
dcnte olienfum fuit. fi igitur GH fuperat
K0, ablatâ communi KH, fuperabit GK ipfam

H0; quatre et LN fuperabitMP; et additâ
I communi NM, luperabit LM ipfam NP. Ergo

H, P.
M

K- e.5.Def.5.à a
F

G A C L
li GH
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e. 5. Dcf. 5.

a. 16. 5.

b. 17.5.
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li GH luperat K0, et LM iplaxn NP fuperabit. fimilirer demonlira-
birur li GH aequalis lit K0, et LM ipli NP o
aequalem elle; et li miner, minorem. et in
ealu in quo K0 non major efi KH, olien- H F
lum fuit GH lemper majorem elle K0, et
fimul LM majorem NP. funr autem GH, LM
iplarum AB, CD utcunque acque multiplices, K -

et K0, NP iplarurn BE, DF aliae utcunque B
aeque multiplices; ergo ° ut AB ad BE, ira E -
elr CD ad DF. Quart: li divilae 8re.

(L E. D. G A
PROP. XIX. THEOR.

SI fuerit ut rota ad roram, ira ablata ad ablatam; et
reliqua ad reliquam erit ut rota ad totam.

Sir enim ut rota AB ad rotam CD, ira ablata AE ad ablatam CF.

Dico et reliquam EB ad reliquam FD ira elle ut rota AB ad to-
ram CD.

Qroniam enim ell ur rota AB ad totam CD, ira AE ad CF; et per-
mutando erit ° ut BA ad AE, ira DC ad CF. quoniam
vero compofitae magnitudines lum proportionales, et divi-
lae proportionales erunrb; ut igitur BE ad EA, ira DF

, ad FC; turlulque permutando, ut BE ad DF, ira EA ad
FC. [cd ut AE ad CF, ira polira cil AB ad CD. et reli-
qua igitur EB erir ad reliquam FD, ut rota AB ad totam

CD. quarre li 8re. (L E. D.
’ Con. Si fuerit ut rota ad totam, ira ablata ad ablatam ;

A
C

E
F.

BD.-
erit
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erit et reliqua ad reliquam ut ablata ad ablatam. hoc enim in ipfa
demonliratione olienliim ell.

PROP. E. THEOR.
SI quatuor magnitudines proportionales lint, et conver-

ren’do proportionales erunt. A
Sir enim ut AB ad BE, ira en ad DF ; converrendo E C

erit ut BA ad AE, ut DC ad CF. F
. quoniam enim ur AB ad BE, ira CD ad DF, dividende a a. x7. 5.
erit AE ad EB, ut CF ad FD; cr inverrendol’, BE ad b. B. 5:
EA, ut DF ad FC. Quare componendo C, erit BA ad AE, B D c. 18.5.

j ut DC ad CF. a igitur &c. Q E. D.

PROP. xx. THEOR.

SI lint rres magnitudines, et aliae iplis numero aequa-
les, quae binae fumanrur in eadem ratione; prima

autem major lit quam rerria; et quarra quam fexra ma-
jor erit; et li aequalis, aequalis; et fi miner, miner.

Sint tres magnitudines A, B, C, et aliae iplis numero
aequales D, E, F, quae binae fumptac lum in eadem ra-
tione; fit fcilicet ur’A ad B, ira D ad E; et ut B ad
C, ira E ad F; major autem fit A quam C. Dico et
quam F majorem elle; et li aequalis, aequalem; et li A B C

mmor, minorem. n .D E Fonniam enim A major ell quam C, alla vero utcun-
que dl B, et major ad eandem majorem habet rationem j j
quam minora; habebit A ad B majorem rationem, quam C 13. 8. 5.

acX
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b.13.5.C ad B. led ut D ad E, ira A ad B; ergo b et D ad E majorem

habet rationem, quam C ad B. et quoniam ell B ad C, ut E ad F,
invertendo erit C ad B, ut F ad E; ollenla autem dl D ad E majo-

c.Cor.13.5.l’Cm rationem habere quam C ad B; ergo c D ad E majorem habet
rationem quam F ad E. ad eandem vcro rati0nem habentium, quae

d. le, 5. majorem habet rarionem illa major el’td. major igitur el’r D quam F.

Secundo, SirA aequalis ipli C; erit et D aequalis ipli F. Qioniam
enim aequales lum A, C, cr alia utcunque

e. 7. 5. efl B, erit e A ad B, ut C ad B. ell: autem

A adB, urDad E; etCadB, urFadE;
f. u. 5.ergo f elr D ad E, ut F.ad E; et propterea
g.9. 5.3 D aequalis tli ipli F.

T errio, Sir A minor C, erit et D minor
F. quoniam enim A minor el’t C, erit C ma-

jor quam A. et quoniam ex hypotheli, et in-
vertendo, eli C ad B, ut F ad E; et B ad A, ut E ad D; et cll; C
major A; erit et F majorD, per:Cafum primum, et 0b id erit D mi-

not F. li igitur:8tc. Q E. .D. 4

------UP".5353

PROP. XXI. THEOR.
SI lint "(res magnitudines, et aliae iplis numcro aequales,

quae binae fumantur in eadem. ratione; lit autem per-
turbata earum proportio; prima autem major lit quam
rerria, et quarra quam fexra major erit; et fi aequalis,
aequalis; et fi minor, mmor.

Sint rrcs magnitudines A, B, C, et aliae ipfis numero aequales D,
E, F quae binae lumptae fint in eadem ratione ; lit autem perturbara
earum proportio, videlicet ut A quidem ad B, ira E ad F; ut vcro B

ad
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ad C, ira D ad E. major autem fit A quam C. Dico et D quam F
majorem elle; et li aequalis, aequalem; et fi minor, mi-
norem.

Œoniam enim major eli A quam C, alia vero eli B; . l
habcbir a A ad B majorem rationem quam C ad B. (cd a. 8. 5-.
ut E ad F, ira A ad B; ergob et E ad F majorem ha- b- 13-55
bebir rationem, quam C ad B. quoniam veto eli B ad C
C, ut D ad E, invertendo erit C ad B, ut E ad D. olï F
renfa autem eliE ad F majorem rationem habere quam
C ad B; ergo c E ad F majorem habet rationem quam
E ad D. ad quam vero eadem majorem habet ratio-
nem illa miner cm; miner igitur eli F quam D, et propterea D quam a. 10v 5-. .

F major erit.
Secundo, Sir A aequalis ipfi C; erit et D aequalis ipli F. Q10-

niam enim aequales lunr A, C, alia vero

eli B, erit e A ad B, urC ad B. elr aurem j
AadB, ut E ad F; etC ad B, utE ad
D. ergo felr E ad ,F, ut E ad D. aequa- B

lis igitur elr D ipli FE. D E

î

c. Cor. 13.5..

AB
DE

e. 7. SI

A

D
Tertio, Sir A minor C; erit et D mi- j

nor» F. quoniam enim A miner eli C,
erit C major A. et quoniam ex hypo-
rheli, et invCrtendo, cil C ad B, ut E ad D; et B ad A, Ut F ad E;
et clic C major A, erit F major D per Cafum primum; et 0b id erit

D minor F. a igitur &c. Q E. D. ’

E F g-9-5-

l l
-----’TJC

X 2 PROP. XXII.
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,PROP. XXII. THEOR.
SI fine quorcunque magnitudines, et aliae iplis numero

aequales, quae binae fumantur in eadem ratione; et
ex aequali in eadem ratione erunt.

Sint primùm rrcs magnitudines A, B, C, et aliae iplis numero ae«
quales D, E, F, binae fumptae in eadem ratione, hoc elr ut A quidem
ad B, ira D ad E; ut autem B ad C, ira E ad F. Dico et ut A ad
C, ira elle D ad F.

Sumantur enim iplarum quidem A, D acque multiplices utcunque G,
H; iplarum vero B, E aliae utcunque acque multiplices K,L; et ipla-
rum C, F aliae utcunque acque multiplices
M, N. Quoniam igitur clr ut A ad B, ira

D ad E, et lumprae lum iplarum A, D ac- j
que multiplices G, H, et iplarum B, E aliae A B C D E

2.4. 5.21ch10 multiplices K, L; erit a ut G ad K, G K M H L
ira H ad L. eadem quoque ratione erit ut
K ad M, ira L ad N. et cum lint tres mag-
nitudines G, K, M, et aliae iplis numero ac-
qualcs H, L, N binae fumprae et in eadem
ratione; li G luperar M, et H iplam N lu-
pcrabir; cr li aequalis, aequalis; et li minor,

b. 20. 5.minorl’. limrque G, H iplarum A, D utcunque acque multiplices, et

M, N iplarum C, F, aliae utcunque acque multiplices. ut igitur A rad
a. 5.Dcl.5.C, ira erit c D ad F.

Sintjam quatuor magnitudines A, B, C, D, et aliae

iplis numero aequales E, F, G, H quae binae lump-
rae liant in eadem ratione; videlicet ut A ad B, ira E

l

.--.-...-.-.-.A. B. C. D.
E. F. G. H.

M- ad
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ad F; ut vero B ad C, ira F ad G; et urC ad D, ira Gad H; erit
A lad D, ut E ad H.

030mm enim rrcs lum magnitudines A, B, C et aliae iplis numero
aequales, E, F, G quae binae lumprae lum in eadem ratione, erit, per
Calum primum, A ad C, ut E ad G; elr autem et C ad D, ut G ad
H; quare rurlus per Calum primum, ell A ad D, ut E ad H. et fic
quorcunque fuerint magnitudines. Quare li &c. E. D.

P ROP. XXIII. THEOR.
SI lint quorCunque magnitudines, et aliae iplis numero

aequales, quae binae fumantur in eadem ratione; lit
autem perrurbara feu inordinara earum proportio: et ex
aequali in eadem ratione erunr.

Sint primum rrcs magnitudines A, B, C, et aliae iplis numero ae-
quales, binae lumprae cr in eadem ratione

D, E, F; lit autem perturbara earum pro-i i
.portio, hoc cll lit ur A ad B, ira E ad F; j j l j
et ut B ad C, ira D ad E. Dico ut A ad r

C,iraelleDadF. A lSumantur iplarum quidem, A, B, D ur- (1 I n-
cunque acque multiplices G, H, K; ipla-
rum Vero C, E, F aliae utcunque acque
multiplices L, M, N. et quonirm G, H
acque multiplices lum ipl-arum A, B, par-
tes autem eandem habent rationem quam
habent earum acque multiplices”; erit ut A

ad B, ira G ad H. et limiii ratione ut E ad F, ira M ad N. arque
cil ut A ad B, ira E ad F. ut igitur G ad H, ira M ad N. cr

quoniam

165

a.15.5.

b.rr.5.
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quoniam elr ut B ad C, ira D ad E, et fumprae lunt iplarum B,
D acque multiplices H, K, iplarum vero C, E, aliae acque multiplices

64- 5. L, M; erit ° ut H ad L, ira K ad M. olienlum autem eli et urG ad
H, ira elleM ad N. quoniam igitur tres funt magnitudines G, H, L, et

l l j
BC DEF6H]; KMN

aliae iplis numero aequales K, M, N binae lumptae in eadem ratione,
il 21- 5o clique perrurbata earum proportio; li d G fuperat L, et K iplam N lu-

perabit; et li aequalis, aequalis; et li minor, minor. lunt autem G, K,
iplarum A, D, utcunque acque multiplices; et L, N utcunque acque

j e.Def. 5. 5. multiplices iplarum C, F. ut igitur e A ad C, ira D ad F.
Ï Sint quatuor magnitudines A, B, C, D et aliae iplis numero
j aequales E, F, G, H quae binae fumprae in eadem ---------

lunt ratione; fit autem perturbara earum proportio, A. B. C. D.
videlicet ut A ad B, ira G ad H; ur vero B ad C, ira E. F. G. H.
F ad G; et ut C adD, ira E ad F. erit A ad D,
ut E ad H.

Q10niam enim tres lum magnitudines A, B, C et aliae iplis numero

, aequales F, G, H quae binae fumprae funr in eadem ratione, clique

f l perrurbara
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perturbata earum proportio; erit, per Calum primum, ut A ad C, ira

1 F ad H ; eli autem C ad D, ur E ad F; quare, rurqu per Calum pri-
mum, en A ad D, ut E ad H. et fic quorcunque fucrinr magnitudi-
nes. Quare li fuerit 8re. Q E. D.

PROP. XXIV. THEOR.

SI prima ad lecundam eandem habear rationem quam
rerria ad quartam; habear autem et quinta ad feeun-

dam rationem eandem quam fexra ad quartam; et com-
.polira prima cum quinta ad feeundam eandem rationem
habebit, quam terrier cum fexra ad quarram.

Prima enim AB ad lecundam C eandem. habear rationem, quam
.rertia DE ad quarram F; habear autem et quinta BG ad lecundam C
rationem eandem quam lexra EH ad quartam F. Dico et compoli-
ram primam cum quinra AG ad lecundam C ean- G
.dem rationem habere, quam terria cum lexta DH H
ad quartam F.

Qroniam enim ell ut BG ad c, ira EH ad F; B

erit invertendo C ad BG, ut F ad EH. et quoniam
ut AB ad C, ira elr DE ad F; ut autem C ad BG,

ira F ad EH; erit a ex aequali ut AB ad BG, ira j j
DE ad EH. et quoniam divilae magnitudines lunt A C D F
proportionales, et compolirae proportionales eruntb;
ut igitur AG ad GB, ira elr DH ad HE. led et ur GB ad C, ira HE
ad F. ergo ex aequalia, ut AG ad C, ira DH ad F. li igitur 8re.
Q E. D.

COR. r. Manente hypotheli Propolitionis, erit excellus primae et
quintae ad fccundam; ut excellas tertiae et fextac ad quartam. De-

nioalirario

E

167

51.22.52

b. 18.5.
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monfiratio eadem cil cum ca Propofitionis dummodo vice vcomponendo
utatur dividende.

i COR. 2. Ipfa autem Propofitio vcra efi de quotcunquo magnitudini-
bus, quarum priorcs ad communem facundam cafdcm habent rationcs
quas habent reliquae ad communem quartam, fingulac (c. priorum ad
fccundam, eandem quam fingulac chiiquarum ad quartam; ut pater.

PROP. XXV. THEOR.
ISI quatuor magnitudines fuerint proportionales, maxi-

ma ipfarum et minima duabus reliquis majores e-
rum.

Sint quatuor magnitudines proportionales AB, CD, E, F,- et fit ut
AB ad CD, ita E ad F, fit autem maxima ipfarum AB, et propterea

a.A.etx4.5. a F minima. Dico AB et F iplis CD et E majores cire.
Ponatur enim ipfi quidem E aequalis AG, ipfi vcro F aequalis CH.

(boniam igitur cfi ut AB ad CD, ira E ad F; clique AG aequalis E,
et CH aequalis F; erit ut AB ad CD, ita AG ad B
CH. et quoniam efl ut tota AB ad totam CD, D
ita ablata AG ad ablatam CH; erit et reliqua GB H

b. 19. 5. ad reliquam HD, ut rota AB ad totam b CD. ma-

c. A. 5.jor autem CR AB quam CD; ergo c ct GB major
erit quam HD. ct quoniam AG aequalis cfi ipli
E, CH vcro ipfi F; crunt AG et F aequales ipfis A C E
CH et E. inacqualibus igitur cxificntibus GB, HD, quarum major CH
GB, (i addantur AG et F ipli quidem GB, ipfi vcro HD addantur
CH ct E; fient AB et F îpfis CD et E majores. fi igitur quatuor &c.

(La D. lPROP. F.
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’ PROP. F. THEOR.
I RATIONES ex rationibus inter fe iifdem compofitae,

funt inter fe eaedem.

Sit enim ut A ad B, ira D ad E; ut vero ad C, ira E ad F.
erit ratio compofita ex rationibus A ad B, et B ad C, --
hoc CR, per definitionem rationis compofitac, ratio A ad A. B. C.
C, eadem rationi D ad F, quae (c. compofita cfi ex ra- D. E. F.

A tionibùs D ad E, et E ad F.
aniam enim tres fun: magnitudines A, B, C et aliae ipfis numero

aequales D, E, F quae binae fumptae in eadem finit ratione, erit a
ex aequali A ad C, ut D ad F.

Rurfus fit ut A ad B, ira E ad F; ut vcro B ad C, ita D ad E;
erit igitur ex aequali in proportionc perrurbata b, A ad

C, ut D ad F, hoc cit ratio A ad C, quae (c. compo- A. B.
fita dt ex rationibus A ad B, et B ad C, eadem efi ra- . D. E.
tioni I) ad F, quae compofita efl ex rationibus D ad i
E, et E ad F. et fimiliter fi fucrint plures rationes in utquue cafu.
Rationcs igitur &c. Q E. D.

C.

F.

PROP. ’G. THEOR.

SI rationes quaedam eaedem fint quibufdam rationibus,
fingulae fingulis; ratio quae compofica efi ex rationi-

bus quae eaedem funt rationibus prioribus, fingulae fin-
gulis, eadem erit rationi quae compofira cfi ex rationibus

, quae eaedem flint pof’cerioribus, fingulac finguiis.

Sir ut A ad B, ira E ad F; ut vcro C ad D, ira G ad H. fitquc

Y ut

169

a. 22. 5.

b. 23. 5.
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ut A ad B, ira K ad L; ut vero C ad D, ira L ad M. rarioÏigîrur K
ad M, per Definirionem rarionis compofitae, compofira cf! ex rationi-
bus K ad L, et L ad M, quae eaedem
funr rationibus A ad B, etC ad D. fir- A. B. C. D. K. L. M.
que praeterea ut E’ad F, ira N ad O, E. F. G. H. N. O. P.
ut vero G ad H, ira O ad P; ratio i-
gitur N ad P compofira cil ex rationibus N ad O, et O ad P, quae cac-
dem funr rarionibus E ad F, et G ad H. et ofiendendum efi rationem
K ad M eandem efle rationi N ad P, five ut: K ad M, ira elfe N ad P.

(boniam e11 K ad L, ut (A ad B, hoc cil ut E ad F, hoc eft ut) N
ad O; ut vero L ad M, ira efr (C ad D, et ira G ad H, et ira) O ad P.

a. 22. 5. erit a ex aequali K ad M, ut N ad P. Si igitur rariones 8(c. E. D.

PROP. H. THEOR.
SI ratio ex quibufdam rarionibus compofita eadem fic

rarioni ex quibufdam aJiis rationibus compofirae,
fuerirque una ratio ex prioribus, vcl ratio ex quibufdam
ex prioribus compofira, eadem uni rationi ex pofieriori-
bus, vcl rarioni ex quibufdam ex pofierioribus compoti-
rae; erit: reliqua ratio ex prioribus, vcl ratio ex reliquis
prioribus compofira, eadem rarioni reliquae ex pofieriori-
bus, vcl rarioni ex reliquis pofierioribus compofirae.

Sint rationes A ad B, B ad C, C ad D, D ad E, et E ad F; et

aliae rationes G ad H, H ad K, K ad L, et L i
ad M. firque ratio A ad F, quae fc. compo- A. B. C. D. E. F.

a. 9&1;ka [ira efi a ex prioribus, eadem rationi G ad M, G. H. K. L. M.
quae compofita cf! a ex pofierioribus. et prae- --------J
rerea ratio A ad D quae eompofita cit ex rarionibus A ad B, B ad C,

et
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et C ad D, eadem fit rarioni G ad K quae compofira efi ex rationibus
G ad H, et H ad K. erit ratio D ad F quae ’compofita efl ex reliquis
rationibus prioribus D ad E, et E ad F, eadem rarioni K ad M quae
compofira efr ex reliquis rationibus poflerioribus K ad L, et L ad M.

Œoniam enim, ex hypothefi, efl A ad D, ut G ad K, erit inverten-
dob, D ad A, ut K ad G; ut vero A ad F, ira eflG ad M; ergoflË-Î-zîç.

ex aequali, erit D ad F, ut K ad M. fi igitur &e. Q E. D.

PROP. K. THEOR.
SI fuerinr quorcunque rationes, quae dicanrur priores,

fuerinrque aliae quorcunque rationes, quae dicantur
pofleriores; firque ratio quae compofira efi ex rarionibus
quae eaedem fun: rarionibus prioribus, fingulae fingulis,
eadem rarioni quae compofira efl ex rarionibus quae, fin-
gulae fingulis, eaedem funr rationibus poflerioribus; una
vero ratio ex prioribus, vcl ratio quae compofira ePr ex
rationibus quae, fingulae fmgulis, eaedem funr roridem
ex prioribus, eadem fit: uni rarioni. ex poflerioribus, vel
rarioni quae compofira efr ex rarionibus quae, fingulae
fmgulis, eaedem funr roridem ex pofierioribus: erit reli-
qua rario ex prioribus, vcl, fi plures fuerinr, erit ratio
quae compofira efi ex rarionibus quae eaedem funr reli-
quis ex prioribus, fingulae fingulis, eadem rationi reliquae
ex pofierioribus, vcl, fi plures fuerinr, rationi quae com-
pofira efi ex rationibus quae, fingulae fingulis, eaedem
fun: reliquis ex pofleriofibus.

Sint rationea A ad B, C ad D, E ad F, priores; poiieriores vero
tint rationes G ad H, K ad L, M ad N, O ad P, (Lad R. et fit ut

Y a. A ad

171
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A ad B, ira S ad T, et ut C ad D, ira T ad V, ur vero E ad F, ira"
V ad X. erit igitur, ex Definirione rarionis compofirae, ratio S ad X
compofira ex rarionibus S ad T, T ad V, V ad X, quae feilicet eae-
dem funr, finguiae fingulis, rarionibus A ad B, C ad D, E ad F. fit
etiam ur G ad H, ira Y ad Z, et ut K ad L, ira Z ad a, ur M ad N,
ira a ad b, ut O ad P, ira b ad c, et ut Qad R, ira c ad ’d. efi igi-
tur, ex eadem Dcfinirione, ratio Y ad d compofira ex rarionibus Y ad
Z, Z ad a, a ad b, b ad e, et c ad d, quae feilicet eaedem rum, fin-
gulae fingulis, rarionibus G ad H, K ad L, M ad N, O ad P, er Q
ad R. igitur, ex hypothefi, CR S ad X, ut Y ad d. praererea fit ratio A
ad B, five ratio S ad T, una fc. ex prioribus eadem rarioni e ad g
quae eompofira cpt ex rarionibus e ad f, et f ad g, quae eaedem funr,
ex hypothefi, rarionibus G ad H, et K ad L ex poflerioribus; firque’ra-

rio h ad l compofira ex rarionibus h ad k, et k ad l, quae eaedem funt ’

rarionibus reliquis ex prioribus, ipfis fc. C ad D, et E ad F; et fit ra-
tio m ad p compofira ex rarionibus m ad n, n ad o, o ad p, quae, fin-
guiae. fingulis, eaedem flint reliquis ex poflerioribus rarionibus, iplis (c.

M ad N, O ad P, Qad R. erit ratio h ad l eadem rationi m ad p, five

erit h ad l, ut m ad p. n ’
h, L31.

A,B,- on; E,F. a ILS,T,V,X..
G, H; K, L,- M, N; o, P; q, a. Y, z, a, b, c, d. -

e, F, g. m, n, o, p.

Etenim quoniam eir e ad f, ut (G ad H, hoc cil ut) Y ad Z; cit
autem f ad g, ut (K ad L, hoc efr ut) Z ad a; erit, ex aequali, c ad
g, ut Y ad a. et, ex hyporhefi, cit A ad B five S ad T, ut e ad g;

quare
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quare efi S ad T, ut Y ad a, et, invertendo, T ad S, ur a ad Y; e11
autem S ad X, ut Y ad d ; ergo, ex aequali, erit T ad X, ut a ad d.
praererea quoniam efi h ad k, ut (C ad D, hoc efr ut) T ad V ; ur veto

a k ad l, ira (E ad F, hoc efi ira) V ad X; erit ex aequali h ad l, ur
T ad X. fimilirer olienderur cire m ad p, ut a ad d. ofienfum au-
tem fuit cire T ad X, ut a ad d. ergo a eft h ad l, ut m ad p.a.11.5.
(LE.D.

Propofiriones G et K apud veteres et recenriores Geomerras compre-
hendi folenr in enuntiationc Propofitionum F et H, breviraris (cilice:
gratia. quo autem fenfu hoc fieri pardi, operae pretium fuir ciren-
dere; faepiflime enim a Geomerris ufurpanrur.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER SEXTUS.

DEFINITIONES.
I.

IMILES figurae reetilineae funr, quae et fingulos angulos aequa-
les habent, et circa aequales angulos

larera proportionalia. A

Il. A" Reciprocae figurae, rriangula Te. et parallelogramma, funr quando cir-

B ca duos angulos larera ira funr proportionalia, ut larus primae fit
F ad lams feeundae, ut reliquum fecundae larus ad larus reliquum
F primae.”

III.
Exrrema ac media ratione feeari refra linea dicirur, quando ut rota ad

majus fegmenrum, ira fuerit majus fegmentum ad minus.
A-ititudo
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1V.

Altitudo eujufquc figurae eft mêla linea a vcrtice ad
balim perpendicularis (luira.

I75

PROP. I. THEOR.
TRIANGU LA et parallelogramma quae eandem

habent altitudinem, inter fe funr ut bafes.

Sint triangula quidem ABC, ACD, parallelogramma vero EC, CF,
quae eandem habent altitudinem, videlicet perpendicularem a punéio

A ad BD duâam. Dico ut balis BC ad CD bafim, ira elfe triangu-
lum ABC ad triangulum ACD, et parallelegrammum EC ad CF pa-
rallelogrammum.

Producatur enim BD ex marque parte ad puné’ta H, L, et ipli
quidem bali BC aequales quorcunque ponanrur BG, GH; ipli vero bali

CD ponanrur quorcunque aequales DK, KL; et AG, AH, AK, AL

jungantur. Quoniam igitur CB, BG, E A P
GH inter a: aequales rum, erunr et ’ w a,

triangula AHG, ACB, ABC inter V
A le aequaliaa. ergo quam multiplex j 3.38m

efi bafis HC ipfius BC bafis, tam K XH
multiplex efl AHC triangulum trian- H G B C D K L
guli ABC. eadem ratione quam mul-
tiplex efi LC bafis ipfius balla CD, tam multiplex efi et triangulum ALC

ipfius ACD trianguli. et fi aequalis eli HC bali; bali CL, et triangu-
lum AHC triangulo ALC erit aequalea; et fi bafis HC bafim CL
(uperat, et triangulum AHC fuperabit triangulum ALC; et li minor,
minus erit. quatuor igitur magnitudinibus exilientibus, videlicet dua-

bus



                                                                     

176 EUCLIDIS ELEMENTORUM
bus bafibus BC, CD, et duobus triangulis ABC, ACD, fumpra funt
acque multiplicia utcunque bafis quidem BC, et ABC trianguli, vide-
licet balis HC, et AHC triangulum ; bafis vero CD et trianguli ACD,
alia utcunque multiplicia, nempe CL bafis, et ALC triangulum; arque
oflenfum eli fi HC bafis bafim CL (uperat, et triangulum AHC fupe-

. rare triangulum ALC; et fi aequalis, aequale; et li minot, minus. efl’
b.5.Dcf.5-igirur b ut BC bafis ad balim CD, J A

ira triangulum ABC ad ACD trian- fi, çf F
gulum.Et quoniam trianguli ABC du- x

c. 41. I.pium elr C parallelegrammum EC, et zd

- fil- b-K LrrianguliACD parallclogrammum CF H G B C D
duplum c, partes autem eandem inter

d- 15. S-fe rationem habent quam earum acque multiplicesd; erit ut ABC tri-
angulum ad triangule ACD, ira paraileiogrammum EC ad CF paral-
lelegrammum. Quoniam igitur oflenfiim elr ut bafis BC ad CD ba-
fim, ira elfe ABC triangulum ad triangulum ACD; ut autem ABC tri-
angulum ad triangulum ACD, ira parallelogrammum EC ad CF pa-

e. 11.5.rallelograu1mum; erit e ur BC balis ad bafim CD, ira parallelogramj
mum EC ad CF parallelogrammum. Quare rriangula &e. E. D.

COR. Hinc triangula et parallelogramma, quae aequales habent al-
titudines, flint inter le ut bafes.

Politis enim figuris ira ut hales eamm finr in eadem reâa linea,
et dueiis perpendicularibus a vertieibus rriangulorum ad baies, erit rce’ta

a

r

f. 33- Llinea quae vertices jungir parallcla même in qua funr bafes’, quia per-

pendiculares funt inter le aequales et parallelae. et iifdem conlimâis
quae in Propolirione confiruûa fuerunr, Demonlirario eadem erit cum
ca Propofitionis.

PROP. Il.
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PROP. 11.. THEOR.

SI uni laterum trianguli parallela quaedam re&a linea
duéra fuerir, proportionalirer fccabir reliqua trianguli

lacera, vcl larerar produëra. er fi larera trianguli, vel latera
produéra proporrionalirer feâa fuerinr, quae feêriones con-
jungir reéra linea, reliquo trianguli lateri parallela erit.

Trianguli enim ABC uni laterum BC, parallela ducatur DE. Dico
ut BD ad DA,, ira rafle CE ad EA.

Junganrur enim BE, CD; triangulum igitur BDE triangule CDE
efl: aequale a, fuper eadem enim funr bali DE, et in eifdem parallelis 3-37- I.
DE, BC. aliud autem triangulum cil ADE; aequalia vero ad idem
eandem habent rationem b; ergo ut triangulum BDE ad triangulum b.7-s.

A. A El)
D B 0
B on EB orADE, ira efl CDE triangulum ad triangulum ADE; ut autem trian-

gulum BDE ad triangulum ADE, ira efr c BD ad DA; nam cum carr- c. 1. 6.
dem altitudinem habent, videlicet perpendicularem a puné’to E ad AB

duâam, inter le. funr ut baies. et 0b eandem eaufam ut CDE trian-
gulum ad triangulum ADE, ira CE ad EA. ut igitur BD ad DA,

ira eii CE ad EAd. d. 11.5.Sed trianguli ABC larera AB, AC, vcl larera produéta proportiona-

Z liter
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liter fiera finr in punais D, E, hoc elr ur BD ad DA, ira fit CE ad
EA, et jungarur DE. -Dico DE ipli BC parallelam elfe.

Iifdem enim confiruflis, quoniam cit ut BD ad DA, ira CE ad EA;
c. L6. ut autem BD ad DA, ira cit BDE triangulum ad triangulum ADEC;

et ut CE ad EA, ira CDE ad triangulum ADE ; erit m

A A E D ,
Diàlâ 4&0 i 55

. B C D E B Ctriangulum BDE ad triangulum ADE, ira CDE triangulum ad trian-
guium ADE. utrumque igitur rriangulorum BDE, CDE ad triangu-
lum ADE eandem habet rationem; quart: triangulum BDE rriangulo

e. 9. 5.CDE elr aequalec. et funr friper eadem bali DE; aequalia autem tri-
ï. 39. r.anguia et fuper eadem bali confiitura etiam in eifdem funr parallelisf;

ergo DE ipfi BC parallela cit. Si igitur uni 8re. Q E. D.

PROP. 111. THE OR.
i SI trianguli angulus bifariam fecetur, fecans autem an-

gulum reéra linea fecer etiam bafim; balis fegmenra
eandem rationem habebunr, quam reliqua trianguli larera.
et li balis fegmenra eandem rationem habeant, quam reli-
qua trianguli larera; quae a verrice ad feérionem ducitur
méta linea, trianguli angulum bifariam fecabir.
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Sir triangulum ABC, et feeerur angulus BAC bifariam reââ lincâ

AD. Dico ur BD ad DC, ira elfe BA ad AC.
Ducarur enim per C ipfi DA parallela aCE, et produfia BA con- a. 31. 1..

veniar cum ipfa in punâo E. (zaouiam igitur in parallclas AD, EC
incidit re&a linea AC, erit ACE angulus angulo alterno CAD aequa-
fisb. [cd CAD angulus ponitur aequalis angulo BAD; ergo et BAD 5- 29. I.
ipfi ACE angulo aequali: erit. Eux-fus,

quoniam in parallelas AD, EC recta li- ,
nea BAE incidit, exterior angulus BAD A
angulis dl b interiori et oppofito AEC.
ofienfus autem efi et angulus ACE an-

gulo BAD aequalis; ergo et ACE ipli B D C
AEC aequalis erit ; et propterea larus AE
aequale lateri AC C. et quoniam uni laterum trianguli BCE, videlicerc, 6, L
ipli EC parallela duera elr AD; erit d ut BD ad DC, ira BA ad AE. d. 2. 6.
aequalis autem cit AE ipli AC; efi igitur ° ut BD ad DC, ira BA e. 7. g.

ad AC. n
Sir autem ut BD ad DC, ira BA ad AC, et jungarur AD; dico an-

gulum BAC bifariam feeram elle re&a linea AD.
Iifdem enim confrruëris, quoniam cit ut BD ad DC, ira BA ad AC ;

Ted et ut BD ad DC, ira BA ad AEd, erenim uni latemm trianguli
BCE, videlicet ipli EC, parallela duâa cit AD, erit f et ur BA ad AC, f. u. 5.

ira BA ad AE. ergo AC eli aequalis AE 8, et propterea et angulus AEC g. 9. 5.

angulo ACE aequalish. fed angulus quidem AEC eli aequalis angulo h. 5. r.
exteriori BADb; angulus vero ACE aequalis altemo CAD. quare et
BAD angulus ipfi CAD aequalis erit. angulus igitur BAC bifariam

- [ciras efi méta linea AD. Ergo fi trianguli 8re. Q E. D.

Z 2 PROP. A.
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PROP. A. THEOR.
SI trianguli, uno latere produero, angulus exterior bifa-

- riam fecerur, fecans autem angulum reéra linea fecer:
etiam bafim produétam; bafis produérae fegmenra inter
feeanrem et bafis terminos eandem rationem habebunr,
quam reliqua trianguli lacera. et fi bafis produérae feg-
menra eandem habeant rationem quam reliqua trianguli la:
rera, quae a verrice ad feëfionem ducitur méta linea, tri- .
anguli angulum exteriorem bifariam fecabir.

Sir triangulum ABC, et re&a AD bifariam fecer angulum trianguli
exteriorem CAE, et bali BC produé’tae occurrat in D. erit ut BD ad

DC, ira BA ad AC.
Dueatur a enim per C reëra CF parallela ipli AD. 030mm igi-

b. 29. x.rur in paraiielas AD, FC incidit refra linea AC, erit b ACF angulus
angulo alrerno CAD aequalis. (cd CAD

a.31.1.

E
angulus ponitur aequalis angulo DAB; A M
ergo et angulus DAF. ipli ACF angulo F
aequalis erit. Rurfus quoniam in paral-

ielas AD, FC reé’ta linea FAE incidit, Q

v . . . B C Dexterior angulus DAE aequalis elr b 1n- -
teriori et oppofito CFA. olienfus autem elr et angulus ACF angulo
DAB aequalis; ergo et ACF ipfi CFA aequalis erit, et propterea la-

c. 6. Lms AF aequaie lateri AC°. et quoniam uni laterum trianguli BCF,
d. 2. 6- videlicet ipli FC, parailela ducra elr AD; erit d ut BD ad DC, ira BA

ad AF, aequalis autem eir AF ipli AC; efl igitur ut BD ad DC, ira
BA ad AC.

Sir
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Sir autem ut BD ad DC, ira BA ad AC, et AD jungarur. erit

angulus CAE bifariam feërus reërâ lineâ AD.

Iifdem enim confiruâis, quoniam CR ut BD ad DC, ira BA ad
AC; elr autem d ut BD ad DC, ira BA ad AF, etenim uni laterum a, 2,5,
trianguli BCF, videlicet ipli F C, parallela duéra elr AD, erit ur BA ad
AC, ira BA ad AF°. Ergo AC cri aequalis AFC et propterea angu-
lus AFC angulo ACF aequalis. fed angulus quidem AF C eli’ aequa-
lis angulo exteriori EAD, angulus vero ACF aequalis alterna CAD,-
quare et EAD angulus ipli CAD aequalis erit. angulus igitur CAE
bifariam feëtus cit reéra linea AD. Ergo li 8re. E. D.

e. u. 5.
E9. 5.

PROP. IV. THEOR.
AEQUIANGULORUM rriangulorum larera circum aequa-
- . les angulos proportionalia funr. et homologa fun:
lacera quae aequalibus angulis fubrendunrur.

i Sint aequiangula triangula ABC, DCE quae angulum quidem ABC
angulo DCE, angulum vero ACB angulo DEC, aequalem habeant, er-
proprerea a angulum BAC angulo CDE. Dico rriangulorum ABC, DCE a. 32. r.’

, proportionalia die latera quae liant circa F V
aequales angulos; et homologa larera elle

quae aequalibus angulis lirbrendunrur. A D
Ponarur b enim rriangulwn DCE ira bru-’-

ur latus ejus CE in direfrum fit ipli BC.

et quoniam anguli ABC, ACB duobus rec- B C- E
ris minores funtc, aequalis autem cil angulus ACB angulo DBC,- erunr c. 17.1.

ABC, DEC anguli duobus refris minores. quam BA, ED produérac
inter le convenienrd; producanrur et conveniant in panera F. et quo- d.Ax. 12- I.
niam angulus DCE e11 aequalis angulo ABC, erit BF ipli CD paral-

lela C.



                                                                     

182 EUCLIDIS ELEMENTORUM
e. 28. r. lelae. rurfus, quoniam aequalis cil angulus ACB angulo DEC, paral-

I lela erit c AC ipli FE. parallelogrammum igitur en FACD; ac prop-

terea AF quidem ipfi CD, AC vero ipli E "
È 34- In FD efi aequalis f. et quoniam uni laterum

V trianguli FBE, videlicet ipli FE, parallela A
7»-6.du6ra efi AC; erit 8 ut BA ad AF, ira

BC ad CE. aequalis autem eft AF ipli B
h- 7- 5.CD; urigiturh BA ad CD, ira BC ad C E

CE; et permutando ut AB ad BC, ira DC ad CE. rurfus, quoniam
CD parallela elr BF, erit g ut BC ad CE, ira FD ad DE. Ted F D
elr aequalis AC; ergo ut BC ad CE, ira AC ad DE. permutando
igitur, ut BC ad CA, ira CE ad ED. itaque quoniam olienfum cil, ut
AB ad BC, ira DC ad CE; ut autem BC ad CA, ira CE ad ED,-

î. 22. 5.’crir ï ex aequali, ut BA ad AC, ira CD ad DE aequiangulorum igi-

rur 8re.

D

PROP. V. THEOR.
SI duo rriangula lacera proportionalia habeant, acquit

angula erunt rriangula, et aequales habebunr angu-
los quibus homologa larera fubrendunrur.

Sint duo triangula ABC, DEF, quae larera proportionalia habeo
anr, hoc efi, fit ut AB quidem ad BC, ira DE ad EF; ut autem BC
ad CA, ira EF ad FD; et propterea ex aequali ut BA ad AC, ira
ED ad DF. Dico triangulum ABC rriangulo DEF aequiangulurn
die, et aequales habere angulos quibus homologa larera fubrendunrur,

angulum quidem ABC angulo DEF, angulum veto BCA angulo
EFD, et praererea angulum BAC angulo EDF.

a. 23. x. Confliruarur enim a ad redan: lineam EF et ad punira in ipfa E, F,

angulo
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angulo quidem ABC aequalis angulus F EG, angulo autem BCA angu-
lus EFG. quare reliquus BAC angulus reliquo EGF efi aequalis b; ideo- b. 32. r.
que aequiangulum cfl triangulum ABC triangule EGF. trianguler-nm
igitur ABC, EGF proportionalia finir larera quae aequalibus angulis

fubrendunrurc. ergo ut AB ad BC, ira c. 4.6.
GE ad EF; (cd ut AB ad BC, ira DE A D
ad EF ; ur igitur DE ad EF, ira GE ad

EF d. quare urraque ipfarum DE, GE E F d- "-5.
ad EF eandem habet proportionem, et B C É
propterea DE ipli GE cil aequalis °; G
eadem ratione et DF aequalis cit F G.
itaque quoniam DE efr aequalis EG, communis autem EF, duae DE,
EF duabus GE, EF funt aequales; et balis DF bali F G cf! aequalis;
angulus igitur DEF efr aequalis angulo GEFÏ, et DEF triangulumf. 8.1.

; aequale rriangulo GEF, et reliqui anguli reliquis angulis aequalesg, qui- g. 4. r.

bus aequalia larera fubtenduntur. ergo angulus quidem DF E efr ae- i
qualis angulo GFE, angulus vero EDF angulo EGF. et quoniam an-
gulus DEF efr aequalis angulo GEF, et angulus GEF angulo ABC,
erit et angulus ABC angulo DEF aequalis. eadem ratione et angulus
ACB aequalis efi angulo DFE, et adhuc angulus ad A angulo ad D.
ergo ABC rriangulrun rriangulo DEF aequiangulum erit. Si igitur

duo 8re. E. D.

e. 9. 5.

PROP. VI. THEOR.
. SI duo rriangula unum angulum uni angulo aequalem

habeant, circa aequales autem angulos larera propor-
rionalia; aequiangula erunr rriangula, et aequales habe-
bunr angulos quibus homologa larera fubrendunrur.

Sint
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Sint: duo triangula ABC, DEF, unum angulum BAC uni angulo

EDF aequalem habenria,’ circa aequales autem angulos larera proper-n
rionalia, videlicet ut BA ad AC, ira fit ED ad DF. dico triangulum
ABC triangule DEF aequiangulum elle, et angulum quidem ha-
bere aequalem angulo DEF, angulum vere ACB angulo DFE.

Confiiruarur a enim ad refram lineam DF, et ad punéra in ipfa D,
F, alterutri angulorum BAC, EDF, aequalis angulus FDG, angulo au-

tem ACB aequalis DFG. reliquus igi- A I
tur qui ad B reliqùo qui ad G efr ae-

b. 32- î-qualisb. ergo triangulum ABC rrian- D G
gule DGF aequiangulum ce; ac prop-

c-4-6- rerea ut BA ad AC, ira cit c GD ad

DF. ponitur autem et ut BA ad AC, C E F
ira ED ad DF; ut igitur ED ad DF,

a: l9: 5;: ira GD ad DFd; quare ED aequalis cit ipli DGe; et communis DF;
ergo duae ED, DF duabus GD, DF aequales rum, et angulus EDF

f. 4. I- angulo GDF cil aequalis; balis igitur EF eli faequalis bali FG, triangu-
lumque EDF triangule GDF, et reliqui anguli reliquis angulis aequa-
les, alrer alteri, quibus aequalia larera fubrendunrur. angulus igitur
DFG cil aequalis angulo DFE ; angulus vere ad G angulo ad E. [cd
angulus DFG aequalis cil angulo ACB; angulus igitur ACB angulo
DFE cil aequalis. ponitur autem et BAC angulus aequalis angulo
EDF; ergo et reliquus qui ad B aequalis el’t relique ad E. aequian-

gulum igitur cil triangulum ABC triangule DEF. (hure fi duo tri-
angula 8re. (LE. D.

a. 23.1.

PROP. VIL
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PROP. VII. THEOR.

SI [duo triangula unum angulum uni angulovaequalem
habeant, circa alios autem angulos lacera proportio-

nalia, et reliquorum urrumque ’fimul minorem, vcl non
minorem recro; vcl li eerum alter reâus fuerir: aequian-
gula erunr. triangula, et aequales habebunr angulos circa
quos larera fiant proportionalia.

Sint duo triangula ABC, DEF, unum angulum uni angulo aequa-
lem habenria, ’ videlicet angulum BAC angulo EDF aequalem, circa "

alios autem angulos ABC, DEF larera proportionalia, ut lit AB ad
BC, lieur DE ad EF; et reliquorum qui ad C, F primô unumque li-
mul minorem reëio. Dico triangulum ABC triangule DEF aequian-
gulum elle, angulumque ABC aequalem angulo DEF, et reliquum
videlicet qui ad C relique qui ad F aequalem.

Si enim inaequalis elr angulus ABC angulo DEF, mus ipforum
major erit; fit major ABC, et confiiruarur a ad recram lineam AB, et a. 23. r.
ad puné’rum in ipfa B, angulo DEF ae- A
qualis angulus ABG. et quoniam an- . D
gulus quidem A cil aequalis angulo D, G. A
angulus vero ABG angulo DEF; erit B C E F.
breliquus AGB relique DE E aequalis. b. 32.1.
aequiangulum igitur cil ABG triangulum triangule DEF; quare ut
AB ad BG, fic DE ad BFC; ut veto DE ad EF, [le ponirurAB ad (3.4.6.
BC; urnigirur d AB ad BC, fic AB ad BG; ideoque AB ad utramque d. u. 5.

BC, BG eandem habet rationem. erit igitur BC ipli BG aequalis C, ac e- 9- 5.
propterea angulUS BGC cil aequalis angulo BCGÊ miner autem une f. 5.1o

ponitur angulus BCG ; ergo et BGC miner cil reâo, et 0b id qui ci

A a deinceps
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deinceps CR AGB major CR rCëtOB. atun oflenfus Cfi angulus AGB

aequalis angulo qui ad F; angulus igi-

turdqui ad F refis; major CR. amuï pp- D
nim: mina; méta; quad cf? nbfurdum. a.
non cit igitur angulus ABC inacqudis B. . A C
angulo DEF; ergo ipfi cit aequali.:-
dîàutcm angulus qui ad A aequalis ci qui ad D; quam ct reliquus

qui ad C aequalis CR reliqua qui ad F. aequiangulum igitur en: tri-
angulum ABC triangule DEF.

Sed turfus ponatur uterque angulorum qui ad C, F, non miner
man. Dico mrfus et fic triangulum
ABC triangule DEF acqpiangulum cire. A I)

Iifdcm enim conflmâis, ranimer de- G .
monfhabimus BC aequalem ipfi BG, au: B ’ .....
gulumun ad Cangulo BGC aequalem.
fed angulus qui ad C non miam efl mélo; nea CR igitur minot mélo

BGC. quart trianguli BGC duo anguli non film duobus mais mino-
res; quad fieri mon poum; ac propterea. triangulum ABG
DEFnvauiangulum CR, ut in praecedcnto Çafu dtcnfum fait.

Sir denique. alter angulorum ad C, F,
puta qui ad Ç, reâus; Cri: et in hoc caïn

triangulum ABC triangule DEF aequiam A .

gulum. B 74--- .Si Cnîm non fit, ad métaux A,B, et ad c
I punôtum in Ca B confiiruatur angulo DEF A ’

aequalis angulus ABG; et, ut in primo E v- - p
cafu, oficudctur méta BG aequalia ipfi BC, C
et angulus BCG angulo. BGC ; CR au- G
tem angulus BCG métas, quare et am

gulus
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plus BGC Mémé erit”. igitur BGC duo anguli ndn fmtf. 5. x.
minores duobus mais, qued fieri non pomma et propterea triangulum 5.17. r.
ABC (magma DEF «(Marginal en, fi igitur due triangula &c.

Q E; D. , .-PROP. VIH. THEOR.

SI in triangule reânaggflo, ab angulo re&o ad bafim -
perpendicularis ducatur ; quae ad perpendicularem

funt manguld, ce coti, ce inter fa fiant: liminal

Sit trianguhm remngulum ABG, "611m mais angtdm’n BAC;

et a punéto A ad BC perpendicularis ducatur AD. Dico
ABD, ADC totî triangule ABC, et inter [à [Emilia cire;

. mm enim angulus BAC Cfl aequalis! angulo ADB, reflus enim
uterque CR, et angulus ad Bcommtmis duo» A .
bus triangulîs ABC, ABD; erit a rcûquuà t a. 32. z.
ACB relique BAD aequalis. aequiangu-
lum igitur Cflhtriangulum ABC triangule

ABD; quam lateral circa aequales angulos B D G
proportionalia habent’b, et propterea inter 5.4.6.-
fC fimilia (marc. eadem ratione dcmmffrabîmr etiam ADC frian- c- LDGÉÉ

gulum triangule ABC limilc elfe.
DiCe infupcr triangula AED, ADC etiam inter [à limiliz Je.

Queniam enim rem angulus BDA CR aequalis mite ADC, Ed et
BAD oflcnfus’ acqmlis angulo ad C; exit a reliquus ad B relique DAC

aequalis. acquiangulum igitur Ct fimilc c CF: triangulum ABD trian-

gule ADC. (ème fi in triangule &c. Q E. D.
Cent. Ex hoc manifcflum efl’, in. triangule reflungulo perpcncficu-

larem ab angulo re6to ad bafim duët’am, médian: proportionalcm allé

A a 2 inter.
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b. 4. 6.

a. 2. 6.
b’ l8.5.

c. D. 5.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
inter fragmenta bafis: et praeterea inter vbafim et bafis fegmentum
utramlith, latus fegmento centerminum medium CRC propertionalc.
CR enim BD ad DA, ut DA ad DCb, in triangulis aequiangulislBDA,
ADC, et BC ad BA, utIBA ad EDF, in triangulis aequiangulisABC,

DBA; et BC ad CA, ut CA ad CD, in triangulis aequiangulis ABC,
DAC.

NPROP. IX. PROB.

V A Data méta linea imperatam partent abfcindere.

Sît data méta linea AB; opertet ab ipfa AB imperatam partem

abfcindcre. k lDucatur a punëto A quaedam reé’ta linea AC, quae cum ipfa AB

angulum qucmlibet contineat; fumaturque in AC quodvis puné’tum D,

et quam multiplex CR AB partis abfcindendaC, tam
multiplex fiat AC ipfius AD; deindC jungatur BC,
Ct pet D ipfi BC parallela ducatur DB.,

Itaun quoniam uni laterum trianguli ABC, vî- E D
delicet ipli BC, parallela duâa CR ED; erit a ut CD

ad DA, ira BE ad EA; et componendob, ut CA
ad AD, ita BA ad AE. CR autem CA multiplex ip-
fins AD; ergo BA eadem CR multiplex ipfius AE °..

quarC quaecunque pars AD CR ipfius AC, eadem pars erit AE ipfius
AB; CR igitur AE pars a refis. AB abfcindenda. a data igitur méta.
linea AB imperata pars abfcifla CR. Œod facere oportebat.

PROP. X. PROB.
ATAM refiam lineam infeéiam, datae reéiae lineae.

feétae fitniliter feutre. . Sir
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Sit data quidem reé’ta linea inlèâa AB, ferla vero AC ; oporter

reâam lineam AB infcflam ipfi AC fe&ae fimilirCr recarC.

Sir AC feé’ta in punais D, E, et ponantur ira refraC AB, AC, ut
angulum quemvis contineant, jungarurun BC, Cr pet punfta D, Eipli
BC parallClae ducanrur J DF, EG ; per D vere
ipli AB ducatur paraIICla DHK. parallele-

grammum igitur CR utrumque ipforum FH, ,
HB; ac propterea DH quidem CR aequalis b F - C . b. 34. r;
FG, HK vero ipfi GB. et quoniam uni lare-
rurn trianguli DKC, ipfi (cilicer KC, parallCla B -
dué’ta CR HB, erit C ut CE ad ED, ira KH ad. C- 2-5o
HD: aequalis autem CR KH ipfi BG, HD veroipfi GF ; CR igitur ut CE

ad ED, ira BG ad GF. rurfus, quoniam uni laterum trianguli AGB,
nimirum ipfi EG, parallela duâa CR FD, ur ED ad DA, ira erit
GF ad FA. Ed oRenfum CR ut CE ad ED, ira Ciiè BG ad CF; ut
igitur CE ad ED, ira CR BG ad GP, et ut ED ad DA, ira CF ad
FA. ergo data rCEta linea infeâa AB, datae reéiac lineae feëtae AC

fimiliter Raz. CR. (lued facerc operrebat.

a. 3:. r;

PROP. XI. PROB.
DUABUS datis métis lineis tertiam proportionalcm in-

venue.

Sint datae duae rcâae lineae AB, AC, Cr po- A
nanrur ira ut angulum unmvis conrineanr; oporter
iplis AB, AC terriam proportionalem invenire. B O.

Pwducantur enim AB, AC ad purifia D, E; po-
natur-que ipli AC aequalis El); et junâfi BC, du-
catur * pcr D ipli BC parallela DE. quoniam igi- D. E 43,31. L1

tur. l
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tur uni laterum trianguli ADE, videlicet ipfi DE, paraliCla duëta CR

b. a. 6. BC, erit b ut AB ad BD, ira AC ad CE. aequalis autem CR BD ipfi
AC, ut igitur AB ad AC, ira CR AC ad CE. quart: datis duabus métis

lineis AB, AC terria proportionalis inventa eR CE.- Q E. F.

PROP. X11. PROB.
’ l ansus datis métis lineis quartam proportionalem in?

venire. a

Sint datae trCs reâae lineae A, B, C ; oporter iplis A, B, C quarrant

proportionalem invenire.
Expenanrur duae reâae lineae DE, DF angulum quemvis EDF

continentes; et ponatur îpfi quidem A D
aequalis DG, ipfi vcre B aequalis GE, ï fi?
et ipfi C aequalis DH; junflâquc GH, ’5-

.. 31, I, pet E îpfi parallela ducatur EF a. itaque

queniam uni laterum trianguli DEF, ni. G
mirum ipfi EF, parallela duâa CR GH, E

la. a. 6. erit ut DG ad GE, ira DH ad HFb. F
CR autem DG ipfi A aequalis, GE vere aequalis B, et DH aequalis
C; ut igitur A ad B, ira C ad PIF. miam tribus dans méfie lineis A,

B, C quarta proportionalis inventa eR HF. Q E. F.

PROP. X111. PROB.
.DUABUS dans reétis lineis, mediam propertienaICm in.

venire.

Sint datae duae reé’tae lineae AB, BC; oporter inter iplis AB, BC

mediam propertionalcm invenire.

Ponantur
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ADC, ducaturun a a-punêio B ipfi AC ad D r *- "- l.
reëios angulos BD, Ct AD, DC jungantur.

Quoniam igitur angulus ADC in fernicirculo r
reâus CR b, et quoniam in triangule reflan- f b. 3:. 3.
gulo ADC, ab angulo reâo ad bafim per-

pendicularis dué’ta eR DB, erit DB media A B C
proportionalis inter fegmenra bafis AB, BC c. duabus igitur datis mais c.Cor.8.6.
lineis AB, BC media inter ipfas proportionalis inventa CR DB. E. F.

PROP. XIV. THEOR.
PARALLELOGRAMMORUM aequalium, et unum uni ae-

qualem habentium angulum, lacera, quae circum ae-
quales angulos, reciprece funt proportionalia: et quorum
parallelegrammorum unum uni aequalem habentium an-
gulum, latera, quae circum aequales i angulos, funt reci-
proce proportionalia; Ca inter 1C faut aequalia.

Sint aequalia pamllelogramma AB, BC, aequales habentia angulœ ad

B, et ponanrur in dircfium DB, BE; ergo A F
et in direéium erunt FB, BG a. Dico pa- a. ,4. L
rallelogrammerum AB, BC larera quae D B E
fiant circa aequales angulos clic rcciproce
proportionalia; hoc CR ut DB ad BE, ira

Clic GB ad BF. G cCompleatur enim parallelegrammum FE; et quoniam parallele-
grammum AB aequale cR parallelegrammo BC, aliud autem CR FE
parallelegrammum, erit ut AB ad FE, ira BC ad FEb. (cd utAB qui- b. 7. 5.
dem ad FE, ira CR DE ad BER; ut autem BC ad FE,ÎtaGB,adBFC;c. 1.6,

ut
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d- H- star igitur DB ad BE, ira GB ad BFd. ergo parallelegrammorum AB,
i * BC larera, quae circum aequales angulos, funt reciprecc proportio-

nalia.

Sint autem lacera, quae circum aequales angulos, reciprece propen-

’ 4 tienalia, fit trempe ut DB ad BE, ira GB A F
ad BF; dico parallelegrammum AB pa-
rallelegrammo BC aequale CRC.

.QJoniam enim CR ut DB ad BE, ira
GB ad EF; ut autem DE ad BE, ira AB

parallelegrammum ad parallelegrammum G 0
c. r.6.FE°; et ut GB ad BF, ira BC parallelegrammum ad parallelegram-
C. 9. 5mm FEC; erit det ut AB ad FE, ira BC ad FE. aequale igitur ° CR

AB parallelegrammum parallelegrammo BC. Ergo parallelegrammo-

rum &c. E. D.
PROP. XV. THEOR.

TRIANGULORUM aequalium, et unum uni aequalem ha-
bentium angulum, latera, quae circum aequales’ an-

gulos, funt reciproce properrionalia: et quorum triangu-
q lerum unum uni aequalem haanrium angulum lacera,

quae circum aequales angulos, funt reciproce proportio-
nalia, ca inter fC funt aequalia.

v Sint aequalia triangula ABC, ADE unum angulum uni angulo ac-
qualem habentia, angulum feilicet BAC angulo DAE; dico triangu-
iorum BAC, DAE larera quae circum aequales angulos CRC reciprocc
proportionalia, hoc CR urCA ad AD, ira elle EA ad AB.

Ponantur enim ira ut in dircéium fit CA ipfi AD; ergo et EA
à. 14. nipfi AB in direéium erita; Ct jungatur BD. (bornant igitur triangulum

ABC
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LIBER SEXTUS. r93ABC aequale CR triangule ADE, aliud autem eR ABD; erit ut CAB
triangulum ad triangulum BAD, ira b triangulum BAD ad triangulum b. 7. 5.

DAB. fed ut triangulum quidem CAB ad
BAD triangulum, ira CA ad ADC; ut au- B D i c. La.
tem triangulum EAD ad ipfum DAB, ira a
EA ad ABC; ut igitur d CA ad AD, ira A d- ".5.
EA ad AB. quarc rriangulorum ABC, .ADE latera, quae circum aequales angulos C , E i
reciprece funr proportionalia. " lSint autem larera triangulerum ABC, ADE circum aequales angulos i
reciprece proportionalia, feilicer fit ut CA ad AD, ira EA ad AB; l
dico triangulum ABC triangule ADE aequale Clic. junéiâ enim rur-
fus BD, quoniam ut CA ad AD, ira CR EA ad CAB, ut autem CA ad
AD, ira CR BAC triangulum ad triangulum BADC; Cr ut EA ad AB,
ira triangulum EAD ad triangulum BADC; erit d ur triangulum BAC
ad triangulum BAD, ira triangulum EAD ad BAD triangulum. ae-
quale igitur e eR triangulum ABC triangule ADE. Acqualium igi- c. 9. 5.

tur 8re. E. D. .
PROP. XVI. THEOR.

SI quatuor même lineae proportionales fuerinr, reéiangu-
lum ab extremis cententum acquale CR Ci refiangulo

qued a mediis continetur: et fi reâanguluni ab extremis
conrencum aequale fuerit Ci qued a mediis continetur,
quatuor rCCiaC lineae proportionales erunr.

Sint quatuor reérac lineae proportionales AB, CD, E, F, fit fciliccr

ut AB ad CD, ira E ad F; dico revîtangulum contcnrum a mais li-

neis AB, F aequale clic Ci qued ipfis CD, E continetur. r

B b Ducanrur
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a.Il.!.

b. 7. 5.

c. r4. 6.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Ducanrur a enim a punais A, C ipfis AB. CD ad mâtes angulos

AG, CH; ponaturun ipfi quidem F aequalis AG, ipfi vere E aequa-
lis CH, Cr compieantur BG, DH parallelegramma. (li-ioniam igitur
CR ut AB ad CD, ira E ad F; CR autem E aequalis CH, et F ipfi
AG; erit b ut AB ad CD, ira CH ad AG. parallelegrammorum igi-
tur BG, DE larera, quae funr circum aequales angulos, reciprecc
proportionalia funr; quorum autem aequiangulorum parallelegram-
morum larera, quae flint circum aequales angulos, reciproce funt
proportionalia, ca intCr f6 fun: aequalia C -, ergo parallelegrammum
BG. aequale CR parallelegrammo DH. arque CR parallelegrammum.
quidem BG, qued mais lineis AB, F

continetur, erenim AG CR aequalis F; E H
parallèlegrammum vero DH, qued F
continetur ipfis CD, E, en enim CH G
ipfi E aequalis. rCétangthm igitur con-

tentum métis AB, F eR aequaie Ci qued

ipfis CD, E continetur. . A. B O D.
Sed fit reétangulum conrentum rcc- -

ris AB, F aequale Ci qued ipfis CD, E continetur; dico quatuor
rCétas proportionales Clic, videlicet ut AB ad CD, ira E

ad F. .lifde enim confinais, quoniam rCétangulum ennrenrum rCrStis AB,

F CR aequale Ci qued CD, E continetur, arque CR reflangulum BG..
conrentum quidem mais AB, F, Crcnim AG CR aequalis F; conten-
rum vcro ipfis CD, EteR reëtangulum DH, CR enim CHI ipfi E are--
qualis; erit parallelegrammum BG aequale parallelegramme DH; et
funt aequiangula. aequalium autem Ct aequiangulorum parallelegram-
morum latera, quae circum aequales angulos, funt recîproce proportio-

naliac. quarc ut AB ad CD, ira CH. ad AC; aequalis autem CR CH
in
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ipfi E, et AG ipfi F. ut igitur AB ad CD, ira E ad F. ergo fi quas
mot méfie &c. (L E. D.

PROP. XVII. THEOR.
SI ces même lineae proportionales fucrint, reflangulum

ab entremis contentum aequale cfi: ci qued a media fic
quadrato: ct fi rcâangulum ab extremis concentum ac-
quale fuerit ci qued a media fit quadrato, trcs rcëtae li-
neae proportionales crunt.

Sint trcs reâae lineae proportionales A, B, C; fit [cilicet ut A ad.
B, ira B ad C ; dico rcëtangulum contenmm mais A, C aequale cflè ci

qued à media B fit quadrato.
Ponarur ipli B aequalis D; et quoniam ut A ad B, in B ad C, ae-

qualis autem cfi B ipfi D; erit a ut A a. 7. g.
A ad B, ita D ad C. fiautcm B
quatuor reétac lineae proportionales DM
fucrint, rcâangulum ab CXtrcmis Cfi

contentum cf! aequale ci qued à C D
medîis continetur b. Ergo reflan- A I B 5, ,6. a.
gulum métis A, C contentum cpt
aequale ci quad continetur ipfis B, D. (cd rcâangulum contcntum
mais B, D en: aequale quadrato qued fit ex ipli: B ; etcnim B cil ac-
qualis D. rcâangulum igitur contentum métis A, C cfl aequale ci
quod ex B fit quadrato.

Sed fit rcëtangulum contentum rcâis A, C aequale ci quod ex B

fit quadrato; dico ut A ad B, ita clic B ad C.
Iifdcm enim confiruâis, quoniam rcé’tangulum contentum A, C ac-

qualc cit quadrato qued fit ex B, at quadratum quod fit cx B efl rcco

B b 2 (angulum



                                                                     

196 EUCLIDIS ELEMENTORUM
tanguium quod ipfis B, D continetur, CR enim B acqiialis ipfi D; erit
rcûangulum contentum A, C aequale ci quod ipfis B, D continetur. fi
autem rcâangulum ab extremis contcnmm aequale fucrit ci qued à me-

b. 16. 6. diis continetur, quatuor reflac lineae proportionales crunt b. cfi igitur
ut A ad B, ita D ad C; aequalis autem eût B îpfi D; ergo ut A ad
B, in B ad C. Si igitur ces rcâac lineae 8Ce. (L E. D.

PROP. XVIII. PROB.,

il A .A Data méta linea dato rcëtilineo fimile, et fimiliter po-
fitum refitilincum dcfcribcrc.

78k data recta linea AB, datum autem rcflilineum CDEF quadrila-
tcrum; oportet à rcé’ta linea AB rcëtilinco CDEF fimilc, et funilitcr

pofitum rcâilincum dcfcribcrc.

Jungatur DF, et ad rcéiam lineam AB, et ad punch in ipfa A,
a. 23.1.B angulo quidem ad C aequalis angulus ’confiîtuatur a BAG, angulo

autem CDF angulus ABG; reliquus igitur CFD angulus reliquo AGB
cfl aequalis 1’. ergo acquiangulum cil F CD triangulum triangule GAB.

l, rur(us, confiituatur a ad rcëtam lineam BG, et ad punâa in ipfa G,
: B, angulo quidem DFE aequalis angulus BGH, angulo autem FDE
Î I aequalis GBH; ergo reliquus FED relique GHB cil aequalis. acqui-
Ï angrlum igitur cfl triangulum FDE triangulo. GBH. Œoniam igitur
i angvlus AGB aequalis C": angulo CFD, et angulus BGH ipfi DF E,

erit (CUIS AGH angulus toti CFE aequalis. eadem ratione et ABH
CR aequalis ipfi CDE; et practcrca angulus quidem ad A angulo ad

i C aequalis, angulusvcro GHB angulo FED. acquiangulurn igitur cit rec-
l tilincum ABHG rcâilinco CDEF. fcd et latcra circa aequales angulos

proportionalia habent. Quoniam enim triangula GAB, FCD funt ae-
c, 4.6.quiangula, erit BA ad AG, ut DG ad CFC; et quoniam en". AG ad

GB,

b. 32. l.



                                                                     

LIBER SEXTUS. 197GB, ut CF ad F D; ni vero GB ad GH, ira, proptcr aequiangula tri-
angula BGH, DFE, clic F D ad FE; erit ex aequali d AG ad GH, d. 22. 5.
ut CF ad FE. fimiliter oliendetur AB ad BH, ut CD ad DE. et
efi GH ad HB, ut FE ad EDC. quoniam igitur aequiangula flint rcc- c. 4- 6-
tilinca, ABHG, CDEF, et laterapircum aequales angulos proportiona-

lia habent, erunt inter le fimiliac. c.I.Dcf. 6.
iDefcribendum jam fit à data reëta linca’AB quinquclaterum fimile,

et fimilitcr pofiturn quinquelatcro H

date CDKEF. G EJungatur DE, et à data rcâa F
linea AB deferibatur quadrilaterum L [Ü];
ABHG fimile, et fimiliter pofitum C i
ipli CDEF, et ad rcëtam lineam A B . C D
BH, et ad punéta in îpfa data B, H, angulo quidem EDK aequalis an-

gulus confiituatur HBL, angulo autem DEK aequalis angulus BHL.
reliquus igitur ad K reliquo ad L cit aequalis. (boniam vcro funilia

k fimt quadrilatera ABHG, CDEF, erit angulus GHB aequalis angulo
FED, et efi BHL angulus aequalis angulo DEK; EOtlIS igitur GHL
angulus toti FEK cfl aequalis. eadem ratione et ABL angulus aequa-
lis cfl ipli CDK. aequiangula propterea funt quinquclatcra AGHLB,
CFEKD. et quoniam fimilia (un: quadrilatera AGHB, CFED, erit
GH ad HB, ut FE ad BD; ut vcro HB ad HL, ita ED ad BKC;
ergo ex aequali d cil: GH ad HL, ut FE ad EK. eadem ratione cft

l AB ad BL, ut CD ad DK. et cfi BL ad LH, ut DK. ad KE, quia
V aequiangula funt triangula BLH, DKE. ngniam igitur quinquelatcra

AGHLB, CFEKD funt aequiangula, et lacera circum aequales angulos
proportionalia habent, crunt inter fc fimiliae. cademquc ratione refil-
lineum a data recta linea dcfcribi potcfi fimilc, ct [militer pofitum
date Hexagono et ira deinceps. E. F ..

PROP. XIX.



                                                                     

.WLH." A - -

198

a.rt.6.

b.16.5.

c. 11.5.

d. 15.6.

c. ro.Def.5.

11.6.

gi7-5-

EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP. XIX. THEOR.

SIMILIA triangula inter fc Tunr in duplicata ratione la?
terum homologorum.

Sint fimilia triangula ABC, DEF habentia angulum ad B aequalem

angulo ad E, ct fit ut AB ad BC, ira DE ad EF, ira ut latus BC
homologum fit lateri EF. Dico ABC triangulum ad triangulum DEF
duplicatam rationem habere ejus quam habet BC ad EF.

Sumatur enim ipfis BC, EF tcrtia proportionalîs a BG, ut fit fleur

BC ad EF, ira EF ad BG, et jungatur GA. Q10niam igitur ut A3
ad BC, ira cit DE ad EF, erit per- A
murando b ut AB ad DE, ira BC D
ad EF. (cd ut BC ad EF, ira EF
ad BG; ut igitur AB ad DE, ira
EF ad BG C. uarc trian ulorum

q g B G c E FABG, DEF latera, quae circum ac-
quales angulos, reciprocc funt proportionalia. quorum autem triangula-
rum unum angulum uni aequalem habenrium larera, quae circum ae-
quales angulos, funr reciproce proportionalia, ca inter fe funr aequalia.
aequale igitur d efi ABG triangulum triangule DEF. et quoniam CR
ut BC ad EF, ira EF ad BG; fi autem trcs même lineae proportio-
nales fiur, prima ad rerriam duplicaram rationem habere dicirur ° ejus

quam habet ad feeundam; habebit igitur BC ad BG duplicatam ratio-
nem ejus quam habet BC ad EF. ut autem BC ad BG, ira ABC tri-
angulum ad triangulum ABG ï. ergo et ABC triangulum ad triangulum

ABG duplicatam rationem habet ejus quam BC habet ad EF. efl autem
ABG triangulum triangule DEF aequale; et triangulum igitur 8 ABC

ad
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ad DEF, duplicatam habebit rationem ejus quam habet BC
ad EF. Quare fimilia triangula &c. E. D.

Con. Ex hoc manifeflum cfi, fi trcs reâac lineae proportionales
fucrinr, ut prima ad rerriam, ira clic triangulum quod fit à prima ad
triangulum quod à fecunda fimiie, et fimilirer deicriprum. Quoniam
ofienfum cfr ut CB ad BG, ira ABC triangulum ad triangulum DEF.

PROP. XX. THEOR.
SIMILIA polygona in fimilia rrianguia dividuntur, et nu-

mero aequalia, et homologa rotis; et poiygonum ad
polygonum duplicaram rationem habet ejus quam latus
homologum habet ad homologum larus.

Sint fimiiia polygona ABCDE, FGHKL, et fit AB lams homolo-
gum ipli FG. Dico polygona ABCDE, FGHKL in fimilia rriangula
dividi, et numcro aequalia et homologa totis; et polygonum ABCDE
ad polygonum FGHKL duplicaram rationem habere ejus quam habet

AB ad FG. 4. Jungantur BE, EC, GL, LH. et quoniam funilc cil ABCDE po-
lygonum polygono FGHKL, angulus BAE angulo GFL cil aequa-
lis a, arque eli ut BA ad AE,

A Mira GF ad FL a. quoniam ---- F
igitur duotriangulafuntABE, E BL G
FGL unum angulum uni
an ulo ac ualcm habentia,

g q D C K. acircum aequales autem an-
gulos larcra proportionalia; erit triangulum ABE triangulo FGL ae-

I99

a. 1.Dcf. 6.

quiangulumb; ergo et fimilec. angulus igitur ABE aequalis cit angulo b- 6. 6.
FGL. sa autem et rotas ABC angulus aequalis toti FGHa, proprcr c’ 4’ 6’

fimilirudincm
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fimilitudinem polygenorum. ergo reliquus EBC relique LGH elr aequa-

a. 1.Def. 6. lis. et quoniam 0b fimîlirudinem triangulorum ABE, FGL, eli 4 ut
EB ad BA, ira LG ad GF; fcd et proprer fimilitudinem polygenorum
eir a ur AB ad BC, ira FG ad GH, erit ex aequali ut EB ad BC,

d. 22. 5.ita LG ad GHd; hoc cil circum aequales angulos EBC, LGH lacera

b.6.6.funt propertionalia; aequiangulum igitur b cil EBC triangulum trian-

mile cil triangule LHK. fimilia igitur pe’lygena ABCDE, FGHKL
in fimilia rriangula dividuntur, et numero aequalia.

Dico et homologa roris, hoc cit ut proportionalia fmt rriangula fibi

invicem et rotis polygonis; et anreccdcntia quidem elle ABE, EBC,
. ECD, confequentia autem ipforum FGL, LGH, LHK; et ABCDE

polygenum ad pelygonum FGHKL duplicaram rationem habere ejus

quam larus hemelogum ha-" A
ber ad hemologurn latus, hoc M E
eli AB ad FG. E B .

l . . . L G» (zigomamenim finnle cil
ABE triangulum triangule

FGL, habebir ABE trian- D C K H
gulum ad triangulum FGL duplicatam rationem ejus quam habet BE

c. :9. 6. ad GL°. eadem ratione, et triangulum BEC ad GLH triangulum du-
plicaram rationem habet ejus quam BE ad GL’. cil: igitur ut ABE

I triangulum ad triangulum FGL, ira triangulum BEC ad GLH trian-
f. H. 5.gulumf. rurfus, quoniam fimilc cil triangulum EBC triangule LGH,

a habebit EBC triangulum ad triangulum LGH duplicatam rationem ejus
quam mâta linea CE habet ad reëram HL e. eadem ratione et ECD
triangulum ad triangulum LHK duplicatam rationem habet ejus quam

CE ad HL. cli igitur ut triangulum EBC ad triangulum LGH, ira
ECD triangulmn ad triangulum LHK. oitenfum autem cil et ut EBC

triangulum

c.4-6- gulo LGH; quare et fimilec. eadem ratione et ECD triangulum fi-l



                                                                     

LIBER SEXTUS. 20.:triangulum ad triangulum LGH, ira triangulum ABE ad triangulum
FGL. Ergo ut triangulum ABE ad triangulum FGL, ira triangulum
EBC ad LGH triangulum, et triangulum ECD ad ipfum LHK. et igi-

lfiur ut unurn anrccedcntium ad unum confequcnrium, ira omnia anrece-
dentia ad omnia cenfequenriag. Ergo ut triangulum ABE ad rriangu- g. 12. 5. q

lum FGL, ira ABCDE polygonum ad polygonum FGHKL; fcd
ABE triangulum ad triangulum FGL duplicatam rationem habet ejus
quam larus homologum AB habet ad homologum larus FG e. Ergo m1945.
et ABCDE polygonum ad polygonum FGHKL duplicatam rationem
habet ejus quam AB latus homologum habet ad F G homologum la-
tus. Similia igitur polygona &c. Q E. D.

COR. r. Eodem mode et in fimilibus quadrilarcris et multilatcris
quibufcunque olienderur ca elle in duplicara ratione laterum homolo-
gorum. oficnfum autem Cpt in triangulise. Quare universè [imiles figu-

rae refrilineae funr in duplicata ratione laterum homelegorum.
Con. 2. Et fi ipfis AB, FG terriam proportionalem fumamus quae

fit M, habebit AB ad M duplicatam rationem ejus quam habet AB
ad FG h. habet autem et polygonum fuper AB ad polygonum fupcr h-IO-Def-S-
FG, et quadrilarcrum ad quadrilarerum duplicatam rationem ejus quam
habet larus homologum ad homologum lares, hoc cit quam AB ad
FG. Ergo ut ÀB ad M, ira cil figura fupcr AB ad eam fupcr FG.
arque olicnfum efr hoc in rriangulisi. Universè igitur manifeflum efl,i.Cor.19.6.
fi rrcs même lineae proportionales fucrinr, ut prima ad terriam, ira erre

figuram refrilineam quae fit a prima ad earn quae a feeunda, fimilem et
limilirer dcfcripram. -

PROP. XXI. THEOR.
UAE eidem rectilinco funt fimilia, et inter le fimilia

funr.

C e Sir
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Sir enim unumque rcéfilineerum A, B (inule rectilinco C; dico et

refililinerim A refrilinco B fimile clic.
Œoniam enim fimile en A reérilineum rectilinee C, et ipfi acqui-

angulum erit, et circum aequales an-

a. r. nef. 6. gulos latera habebit proportionalia *. [à
rur(us, quoniam fimilc efi reé’tilinc- Â
um B refrilinco C, aequiangule
ipfi erit, et circa aequales angulos latera proportionalia habebit a. u-
trurnque igitur rcftilineerum A, B ipli C acquiangulum cil, et circum
aequales angulos larcra habet proportionalia. quare et refrilineum A
îpfi B cit aequiangulum b, lareraquc circum aequales angulos proportio-

c. u. 5. nalia habetc; ac propterea A ipli B cfi fimile ’. E. D.
5.1.Ax.r.

PROP. XXII. THEOR.
SI quatuor reâae lineae proporrienales fuerinr, et reéizio

linea quae ab iplis fiunr fimilia, et fimiliter defcripra,
properrienalia erunr. et fi reftilinea quae ab ipfis fiunr fi-
milia, cr fimilitcr defcripra, proportionalia fucrinr, et ipfac
même lineae proportionales erunr.

Sint quatuor rcérae lineae proportionales AB, CD, EF, GH, fit fei-

licet ut AB ad CD, ira EF ad GH, et dcfcripta finr ab iplis quidem
AB, CD fimilia, et fimilirer pofira rcŒIinca KAB, LCD ; ab ipfis
veto EF, GH dcfcribanrur rcérilinca (unifia, et fimilircr pofira MF,
NH. Dico ut KAB rcérilineum ad refrilincum LCD, ira cire refi-
lincùm MF ad îpfum NH refrilincum.

I, ",5, Sumatur enim iplis quidem AB, CD terria propertionalis Xi; iplis
veto EF, GH, renia proportionalis 0. et quoniam cil ut AB ad CD,

:3; Ë; ira EF ad GH, erit ut ce ad x, ira GH ad 0b; quare ex aequali c

ut
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ut AB ad X, ira EF ad O. fcd ut AB quidcm ad X, ira cliircr’rili-

i ncum KAB ad LCD reflilincum d, ut autem EF ad O, ira refrilineum d.a.Cor.Io.l.
MF ad rcâilincum NI-Id. ut igitur KAB reflilincum ad reéfiiineum

LCD, ira en rcéfilineum MF ad NH reétilineum b. b. u. 5.
Sed fit ut KAB reérilineum ad refrilineum LCD, ira reftilineumMF

ad reflilineum NH; dico ut AB ad CD, ira elfe EF ad GH; fiat
enim ur ad CD, ira EF ad PR°, et deièribarur f ab ipfa PR al- 3:66:
rcmrri mérilincomn MF, NH frmilc, et fimilircr pofirum reâilincum

5R. queniam igitur ci! ut AB ad CD, ira EF ad PR, et deicripra fun:
ab ipfis quidem AB, CD fimilia, et fimilircr pofira rcétilinca KAB, LCD,

K

AÀÀMA BC D
l lNÜ,°SÇ-Îl
* E F G

ab iplis Vcro EF, PR fmilia, et fimilircr pefira rcérilinea MF, 5R, erit,
ex prius demonflratis, ut KAB refrilineum ad reflilineurn LCD, ira rec-
rilineurn MF ad reâilineum 5R; ponitur autem cr ut rcâilineum KAB

ad rcflilineum LCD, ira MF refrilincum ad rcëtilincum NH. reflui-
neum igitur MF ad utramque ipforum NH. SR eandem habet ratie-

, Item; ergo rcftilineum NH cil ipfi 5R acqualcS. cit autem ipfi fimiie 8.9. S.
et fimilirer pofirum ; ergo GH cit aequalis PR. et quoniam ut AB ad
CD, ira EF ad PR; aequalis autem PR ipli GH; erit ut AB ad CD,
ira EF ad GH. Si igitur quatuor rcérac lineae 8re. Q4 E. D.

C c z PROP. XXIII.
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PROP. XXIII. THEOR.

benr ex laterum rarionibus compofiram.

Sint aequiangula parallelegramma AC, CF aequalem habentia an-
gulum BCD angulo ECG. Dico parallelegrammum AC ad parallele-
grammum CF rationem habere compofiram ex laterum rarionibus.

Ponanrur enim ut BC fit in direërum ipfi CG; ergo er- DC ipli
t. l4. LCE in dircërum erira; et complcatur DG parallelegrammum ; expo-
b- l’a-6- naturque reéra linea quaedam K, ct fiat b ut BC ad CG, ira K ad L;

ut autem DC ad CE, ira L ad M. ratie- A D H
nes igitur ipfius K ad L, et L ad M eae-
dem (unr rarionibus laterum videlicet BC ad G
CG, et DC ad CE. (cd ratio K ad M com- B C

en A. Def- 5. pofita dicirur C ex ratione K ad L, et ratione

L. ad M. quare et K ad M rationem habet
ex laterum ratienibus’compofitam. et quo- KLM E F
niam cit ut BC adÏCG, ira AC parallelegram-

d. 1-6-mum ad parallelegrammum CHd ; (cd et ut BC ad CG, ira K ad L;
e. u. 5. erit c ut K ad L, ira parallelegrarmnum AC ad CH parallelegram-

mum. rur(us, quoniam cit ut DC ad CE, ira CH parallelegrammum
ad parallelegrammum CF; ut autem DC ad CE, ira L ad M; erit ut
L ad M, ira parallelegrammum CH ad CF parallelegrammum. itaque
cum ofienfum fit ut K quidem ad L, ira AC parallelegrammum adpa-
rallelegrammum CH; ut autem L ad M, ira parallelegrammum CH

A in 5- ad CF parallelegrammum; erit ex aequali f ut K ad M, ira AC pa-
rallelegrammum ad ipfum CF. habet autem K ad M rationem ex la-
rcmm rarionibus compefiram. Ergo et AC parallelegrammum ad pa-

rallelegrammum.

AEQUIANGULA parallelegramma inter (e rationem ha»
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Acquiangula igitur parallelegramma &c. E. D.

PROP. XXIV. THE OR.
OMNIS parallelegrammi, quae circa diametrum (ont

parallelegramma, et coti, et inter (e (un: fimilia.

Sir parallelegrammum ABCD, cujus diametcr AC; circa diame-
trum vero AC parallelegramma finr EG, HK. Dico parallelegramma

EG, HK et roti ABCD, et inter (e fimilia elle. .
Quoniam enim parallelae (unr DC, GF, erit angulus ADC angulo

AGF aequalis *. eadem ratione quoniam paralle- A E B 30759., L i
lac (unr BC, EF, aequalis erit angulus ABC ipli G HAEF. uterque vcro angulus BCD, EFG eppefiro H l ’
DAB cit acqualisb, quarre et inter le aequales .v b. 34. L
crunr. parallelegramma igitur ABCD, AEFG A
inter (e (unt aequiangula. et quoniam angulus D K C
ABC aequalis cil angulo AEF, communis vcro BAC, erunr rriangula
BAC, EAF inter (e aequiangula; ut igitur AB ad BC, ira c cit AE ad c, 4. 6,
EF. et quoniam larera parallelegrammorum eppofira (unr inter (e aeh
qualiab, erit d cr AB ad AD, ut AE ad AG; et DC ad CB, ut GFd. 7. 5.
ad FE; et praeterea CD ad DA, ut FG ad GA. Ergo parallele-
grammorum ABCD, AEFG larera, quae circum aequales angulos, (uni: i
proportionalia; ac propterea ABCD parallelegrammum ipli AEF G
cit fimilee. eadem ratione parallelegrammum ABCD (mile efl ipli e. r.Def. 6..
FHCK. unumque igitur ipferum GE, KH parallelegrammum ipfi
DB cit (imile. quae autem eidem refrilineo (unr (unifia, et inter (è
fimilia (unrf; parallelegrammum igitur GE (mile cil: ipli KH. (En: f. 21.6..

omnis &c. E. D. ’
PROP. XXV.
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PROP. XXV. PROB.

DATO rectilineo, fimilc,’ et alteri date aequale idem
conflituerc.

Sir damna quidem reëtilineum cui oporter (mile confirmer: ABC,

cui autem aequale fit D. oporter ipli ABC (mile, ct ipfi D aequale
idem confirmer-e.

a. Comtal. Appliccmr a enim ad refrain quidem lineam BC reétilinco ABC ae-
quale parallelegrammum BE; ad reétam veto CE appliectur A parallele-

grammum CM aequale ipfi D, in angulo FCE qui CBL angulo cit ae-
b. gî9- - qualis. in dit-cernai igitur cit BC ipfi CFl’, et LE ipli EM. (rimant!-r

. r
c.
d.

3. 6: que inter BC, CF media proportionalis GHC, cr ab ipfa GH deûriba-
8’6’ tur d rcétilineum KGH fimile cr (militer pofirum rectilinco ABC. et

quoniam cil ut BC ad GH, ira GH ad CF, fi autem rrcs rcëtac pro-

B CEA
L E Mportionales (mr, ut prima ad rerriam, ira efi figura quae fit a prima, ad

c.i.Cor.ao.6.Cæ11.qu38 a (ecunda (milem, et (militer de(eriprarn°; erit ut BC ad
CF, ira ABC refrilineum ad rcérilineum KGB. (cd et ut BC ad CF,

r. 1.6. ira parallelegrammum BE ad EF parallelegrammum f; un igitur rectiliç

3.11. 5. neum ABC ad reétilineum KGH, ira B BEparallclogrammum ad parab-

lclegrammum EF. cil: autem reéiilincum ABC aequale parallelegrammo

h. 14-5- BE; aequale igitur elr h et KGH refrilineum. parallelegrammo EF.!
(cd
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. (cd EF pamllclogrammmn aequale en refiilineo D. ergo et nûîlîncum

KGH ipli D CR aequale ; CR autem KGH fimile reflflînco’ABC.
Date igitur reflilîneo ABC (mile, et 3.1th date D aequale idem confli-

tutum efl KGH. (LE. F. - ’
PROP. XXVI. THEOR.

SI a parallelogrammo parallelogrammum auferatur fi-
milc toti, et fimilitcr pofitum, communem ipfi angu-

lum habens; circa eandem diametrum efl cum toto.

A panllelogrammo enim ABCD parallelegrammum AEFG auran-
tur, fimile îpfi ABCD, fimiliterque pofitum, communcmque îpfi angué

lum habens DAB. Dico parallelogrammum ABCD circa candem’efrc

diametrum cum parallelogrammo AEFG. ’
Non enim, fed fi fieri potefl, fit parallelegrammi BD diametcr AHC,

et occurrat GF ipfi AHC in H; ducaturque pet H alterutri îpfàmm AD,

BC parallcla HK. Chloniam igitur circa ean- A G D
dem diametrum CR ABCD parallelogram-
mum cum parallelogrammo AKHG, erit pa-
ïallelogrammum ABCD. parallelogmmmo E F

AKHG fimile fi ergo ut DA ad AB, îta 144.6.
ÇA and AK b. cfl autem et propter fimîlim- B ’b- L065 5.
dinem parallelogmmmomm ABCD, AEFG, ut DA ad AB, in GA
ad AE. et igitur ut GA ad AE, ira GA ad AK°. quare GA adc. 11.5.
utramque îpfarum AE, AK eandem rationem habet; erit igitur AE
îpfi AK acqualisd, major mineri, quad fieri non potcfl. non igitur d. 9. 5,
circa eandem diametrum efi ABCD parallclogrammum cum paralleth
grammo AKHG. quare circa eandem diametrum dl cum îpfo AEF G.

Si igitur a parallelegrammo 8m. Q E. D.
’ Ut
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a Ut Iéqucntcs tres Propofitiones facilîus intelligantur praemît’tcnda

f (nm: fèqucntia.

d 1 . Parallelogrammum ad reflam lineam applicari dicirur, quando ».

* fuper refila illa dcfèribitur. Ex. gr. parallelogrammum AC applicafi
* dicitur ad rcâam AB, quando fupcr AB defcribitur.

d 2. Sed parallelogrammum AE applicari dicirur ad réâam AB defi-

d ciens figurâ parallelogrammâ, quando AD . E. C (Ë
f bafis ipfius AE minot CR rcââ AB, et
R propterea parallelegrammum AE dcficît

* ab îpfo AC qued fuper rafla AB defcrîbi- Â D B F
* tur in codcm angulo, et inter eafdcm parallelas, figurâ parallelegram-
fmâ DC, quae quidem dicitur dcfeâus ipfius AE.

f 3. Et parallelogrammum AG applicari dicitur ad reâam AB, ex-
d codons figurâ parallclogrammâ, quando AF bafis îpfius AG major

* cR reaâ AB, et propterea AG cxcedit îpfam AC figurâ parallelo-
F grammâ BG.’

PROP. XXVII. THEOR.

OMNIUM parallelogrammorum focundum eandem rec-
tam lineam applicatorum, et deficientium figuris

parallelogrammîs fimilibus, et fimiliter pofitis ci quae a
n dimidia defcribicur, maximum CR qued ad dimidiam e

applicatum, fimile exiRens defeêtui. a ’

Si: rcâa linea AB, (monarque bifarîam in C; et ad AB reflam’ li-

neam applîcctur parallelegranunmn AD deficîens figura parallélograxmna -

CE quae a CB dimidia îpfius AB dcfcripta CR, cui feilicet fimilîs CR

AD. Dico omnium parallelogrammorum ad reâam lineam AB ap-
plicatorum
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plicatorum, et deficientium figurîs parallclogramrnis funilibus, et fimiliter

pofitis ipfi CE, maximum elfe AD.
Applîcetur enim ad reâam lineam AB parallelogrammum AF, de-

ficicns figura parallelogramma KH fimili et fimiliter pofira ipfi CE ;
dico AD parallelegrammum parallelogrammo AF majus elfe.

Sir primô méta AK bafis ipfius AF major ipfa AC; et quoniam

fimilc CR parallclogrammum CE parallclogram- D L E
m0 KH, circa eandem diametrum fuma. duca- a. 26. 6.
tur corum diametcr DB, et defcribamr figura. G F H
quoniam igitur parallelegrammum CF CR aequale

ipfi FE b commune apponatur KH; tomm igitur b- 43- I»
CH toti KE CR aequale. fed CH CR aequale A C K B
CGC, quoniam et reëta linea AC ipfi CB CR ae- - ç. 36.1;
qualis; ergo et CG CR aequale ipfi KE. commune apponatur CF; ro-
tum igitur AF CR aequale gnomoni CHL; quare et CE, hoc CR AD
parallelogrammum parallelegrammo AF CR majus.

Secundo, Sir AK bafis ipfius AF minor AC, G F M. H
iifdemque conRruëtis, quoniam parallelogrammum i
DH aequale en ipfi DG c, ctenim HM ipfi MG 1

CR acqualis4, erit DH ipfo LG majus. CR au- d.34- I-
tem DH aequale ipfi DKb; majus igitur CR DK
ipfo LG. commune apponaturAL ; ergo totum
AD toto AF CR majus. Omnium igitur &c. ;

Q E, D, A K C B
D d PROP. XXVIII.
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PROP. XXVIII. PROB.
AD datam refrain lineam date reâiiineo aequale paral-

lelogrammum applicare, deficiens figura parallele-
gramma quae fimilis fit alteri datae. oporter autem da-
tum rcétilineum cui aequale applicandum CR, non majus
eflè eo quod ad dimidiam applicarur; fimilibus exiRCnti- g
bus defeâibus, et ejus quod ad dimidiam, et ejus paral-

llelogrammi cui oporter fimile deficere.

Sir data quidem, reô’ta linea AB; datum autem reflilincum, cui
oporter aequale ad datam ireétam lineam AB applicare, fit C, non max
jus exiRens eo qued ad dimidiam applicatum CR, limilibus exîRentibus

defeEtibus; cui autem oporter fimile déficere fit D. oportet ad datam
reé’tam lineam AB, dato rcétîlineo C ae-

quale parallelogrammum applicarc, de- H G O F
. ficiens figura parallelogramma, quae fi-

milis fit ipli D. Ka. le. l.
b. 18.6.

Secetur AB bifariamin En, et ab îpfi T .n

. b , . . gEB defcnbatur fimlle, et [mm P°fi A E S B
tumipfi D; quod fit EBFG, et complea- L M
tur AG parallelegrammum. itaque AG

vcl aequale CR ipfi C, vcl eo majus, 0b des. K DE
terminationcm. et fi quidem AG fit ae-
quale C, faftum jam erit qued proponebatur; etenim ad reétam lineam
AB date reéIiIineo C aequale parallelogrammum AG applicatum CR,

deficiens figura parallelegramma EF ipfi D fimili. fi autem non CR
aequale, erit AG majus quam C; atque EF aequale CR AG; ergo, et
EF quam C cR majus. quo autemEF fuperat C, ci exccfrui aequale,

V îpfi
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(Cd D CR fimile EF; quare et-KM ipfi EF fimilC erit d. fit igitur d. 2r.6.
reûa linea KL homologa ipfi EG, LM veto ipfi GP. et quoniam ae-
quale CR EF ipfis C et KM, erit EF ipfo KM majus; major igitur
cfl rcéh linea GE ipsâ LK, et GF ipsâ LM. ponatur GX aequalis

LK, et G0 aequalis LM, et compleatur XGOP parallelogrammum.
aequale igitur Ct fimile CR X0 ipfi KM; fedKM fimile eR EF; ergo
et Xinfi EF CR fimiled. circa eandem igitur CR diametrum X0 cum
ipfo EF °. fit îpforum diametcr GPB, et figura defcribatur. itaque e. 26. 6.

quoniam EF CR aequale ipfis C et KM limul, quorum X0 eR ae-
quale KM, erit reliquus ERO gnomon aequalis relique C. et quo-
niam 0R CR aequale f X5, commune apponatur 5R; totum igitur OB f- 43- I-

toti XB CR aequale. [Cd XB CR aequale 8 TE, quoniam et brus AB;-36 I.
aequale efi lateri EB; quare et TE ipfi OB aequale CR. commune
apponatur X5; ergo totum T5 eR aequale toti gnomoni ERO. ar
ERO gnomon ipfi C oRCnfus CR aequalis; et TS igitur ipli C aequale
erit. quare ad datam reflam lineam AB, data reëtilineo C, aequale pa-
rallelogrammum T5 applicatum CR, deficicns figura pamllelogramma

5R ipli D fimili, quoniam et 5R fimile CR ipfi EFh. E. F. 11- 24- 6-

PROP. XXIX. PROB.
D datam reâam lineam, date reéfilineo aequale paral-

lelegrammum applicare, excedens figura parallelo-
gramma, quae fimilis fit alteri datae.

Sir data rem linea AB, datum vero reftilineum cui oporter aequale
ad ipfam AB applicare fit C; cui autem oportet fimile excedCrC fit D.
oporter ad reé’tam lineam AB, dato reâilineo C aequale parallelegram-

mum applicarc, excedens figura parallelogramma Rmili D.

D d 2; Secetur
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3.18.6.

b. 25. 6.

c. 21. 6.

d. 26. 6.

e. 36. I.

f. 43. 1.

g. 24. 6

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Secetur AB bifarîam in E, arque à EB ipfi D (mile, et fimiliter

fitum parallelegrammum defcrîbatur a EL. et utriRqu quidem EL et
C aequale, ipfi vero fimüC, et fimiliter pofitum idem conRiruatur b

GH. fimile igitur CR GH ipfi

. K HEL C. fitque KH quidem latus ho- ; Î
mologum lateri FL, KG vero ipli I

FE. et quoniam parallclogram- G
C un? fi Mmum GH majus CR ipfo EL,erit

rCC’ta linea KH major quam FL,

et KG major quam FE. produ-
cantur FL, FE, et ipfi quidem-

KH aequalis fit FLM, ipli vero N T X
KG aequalis FEN, et compleatur MN parallelegrammum. ergo MN
aequale CR et fimile ipfi GH; (Cd GH CR fimile EL; MN igitur ipfi
EL fimile erit, ac propterea circa eandem diametrum CR EL cum ipfb
MN d. ducatur ipforum diametcr FX, et figura defcribatur. itaque
quoniam GH ipfis EL et C CR aequale, fed CH aequale CR MN; erit
et MN aequale ipfis EL et C. commune auferatur EL; reliquus igi»
tur NOL gnomon ipfi G CR aequalis. et quoniam AE CR aequalis
EB, aequale erit ° et AN parallelegrammum parallelegrammo NB, hoc

CR ipfi BMf. commune apponatur NO; torum igitur AX parallele-
grammum aequale CR gnomoni NOL. fed NOL gnomon CR aequa-
lis C; ergo et AX ipfi C erit aequalCT’iâ’d’daram igitur reftam lineam

AB dato rCé’tilinco C aequale parallelegrammum applicatum CR AX,

excedens figura pamllclogramma P0, ipfi D fimili, quoniam et ipfi
-EL fimile POg. (LE. F.

PROP. XXX.
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PROP. XXX. PROB.

Ara M refrain lineam terminaram fecu’ndum extre-
mam ac mediam rationem fecarC.

Sir data reé’ta linea AB, oporter ipfam AB fecundum extremam ac

mediam rationem feeare.
DCfCribarur a ex AB quadratum BC, Cr ad AC ipfi BC aequale pa- a. 46. r.

rallelogrammum applicerur b CD, excedens figura AD ipli BC fimili. b. 29.6. -

quadratum autem CR BC, ergo et AD quadratum D
erit. et quoniam BC CR aequale CD, commune

aqurarur CE; reliquum igitur BF reliquo AD E
CR aequale. CR autem et ipr aequiangulum. ergo

ipforum BF, AD larera, quae circum aequales an- .
gulos, reciproce funr proportionalia c. ut igitur FE c. r4. 6.
ad ED, ira AE ad EB. CR autem FE aequalis C F
ACd, hoc CR ipfi AB; et ED ipfi AE. quarC d- 34- 1-
ur BA ad AE, ira AE ad EB. de AB major CR quam AE; ergo
AE quam EB CR majore. refis. igitur linea AB fecundum extremam e-14-5-

ac mediam rationem feâa eR in EF. Q E. F. , f- 3.13545-

Alirer,

Sir data refila linea AB; oporter ipfam AB feeundum extremam ac

mediam rationem fecare. .
Secetur AB in C, ira ut reé’tangulum quod continetur ipfis AB, BC V

aequale fit quadrato ex AC g. (boniam igitur rec-
tangulum ab AB, BC aequale CR quadrato ex AC, A C B I
erit ut BA ad AC, ira AC ad CB h. Ergo AB refis. linea feeundum h- 17- 6c
extremam ac mediam rationem feé’ta CR in Cf. E. F.

PROP. XXXI.

g.n.2.
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PROP. XXXL THEOR.

rriangulis reëtangulis figura reCtilinea quae fic a latere
reâum angulum fubrendenre, aequale CR Cis quae a

lateribus reâum angulum conrinenribus fiant, fimilibus et
fimilirer dCfcripris.

Sir triangulum reflangulum ABC, reâum habens angulum BAC.
Dico figrram refrilineam quae fit à BC aequalem CRI: Cis quae à BA,

AC fiunr fimilibus, Cr fimilirer defizripris.

Ducatut perpendicularis AD; quoniam igitur in rriangulo remue
gulo ABC ab angulo rCCro qui CR ad A, ad BC bafim perpendicularis

a. 8. 6. duéra CR AD, erunr a triangula ABD, ADC fimilia rori ABC, Cr inter

fe. et quoniam fimile eR ABC triangulum triangule ABD, erit ur CB
b. 4.6. ad BA, ira BA ad BD b. et quoniam [res rec’taC lineae proportionales ’

funr, ur prima ad rerLiam, ira erit figura
quae fit à prima ad eam quae à fecunda,

c.:.lCor.:o.6. fimilem, et (militer defcriptam c. ut igi-
lut CB ad BD, ira figura quae fit à CB

ad eam quae fit à BA, fimilem et fimili- B C
(LB. 5. ter defcriptam. et invertendo d, ur DB D

. ad BC, ira figura quae fit à BA ad Cam
quae à BC. eadem ratione, Cr ur DC ad CB, ira figura quae fit à CA
ad eam quae fit à CB. quarC Cr ur BD, DC fimul ad BC, ira figurae

e. 24. s. quae à BA, AC ad Cam quae à BC °. aequales autem funr BD, DC fi-

mul ipfi BC. ergo figura quae fit à BC aequalis CR lis quae à BA, AC

i f. A. 5. fiunr f, fimilibus, Cr fimiliter defcripris. In rriangulis igitur reétangulis 8re.
Q E. D.

PROP. xxxn.
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PROP. XXXII. THEOR.

SI duo rriangula, quae duo lacera duobus lateribus pro-
portionalia habent, componanrur ad unum angulum,

ira ut homologa larera ipforum finr parallela; reliqua tri-
angulorum larera in direâum fibi invicem crunr.

Sint duo rriangula ABC, DCE quae duo larera BA, AC duobus
lateribus CD, DE proportionalia habeant, R. fit ur BA ad AC, ira CD
ad DE; parallela autem fit AB îpfi DC, Cr AC ipli DE. Dico BC
ipfi CE in direërum elfe.

Queniam enim AB parallela CR DC, et in iplis incidit reëra linea
AC, erunr anguli alterni BAC, ACD aequales inter fea; eadem ratione a. 29.1.

et angulus CDE aequalis CR angulo ACD; quare Cr BAC ipli CDE
CR aequalis. Cr quoniam duo rriangula (un: ABC, DCE, unum an-
gulum ad A uni ad D aequalem ha- A
bentia, circum aequales autem angu-

- los larera proportionalia, fcilicer BA
ad AC, ut CD ad DE; erit triangu-
lum ABC rriangulo DCE aequiangu-

lum b. Ergo ABC angulus CR aequalis B C E b. 6. 6.
angulo DCE. oRenfus autem CR et angulus BAC aequalis angulo
ACD. rorus igitur ACE duobus ABC, BAC CR aequalis. communis
apponatur ACB; ergo anguli ACE, ACB angulis ABC, BAC, ACB
aequales flint. Ted ABC, BAC, ACB anguli duobus reétis funr aequa-

lesc; et anguli igitur ACE, ACB duobus mais aequales crunr. itaque c. 3:. 1.
ad quandam rCCtam lineam AC, Cr ad punâum in ipfa C, duae reflae

lineae BC, CE non ad Cafde partes pofitae, angulos qui deinceps
fun:
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funt ACE, ACB duobus reétis aequales efficiunt. Ergo BC ipli CE

d. 14.1.in direétum eritd. Si igitur duo rriangula &c. E. D.

PROP. xxx111. THEOR.

IN circulis aequalibus anguli eandem habent rationemi
quam Circumferenriae quibus infiRunt, five finr ad cen-

rra, five ad circumferenrias. adhuc etiam et feétores.

Sint aequales circuli ABC, DEF; et ad centra quidem ipforum
G, H finr anguli BGC, EHF, ad circrunferenrias Vero anguli BAC,
EDF. Dico ut circumerCnria BC ad EF circumferentiam, ira CRC
et BGC angulum ad angulum EHF, Cr angulum BAC ad angulum
EDF; et adhuc fcâorem BGC ad EHF feftorem.

Ponantur enim eircumferenriae quidem BC aequales quorcunque de-
inceps CK, KL; cucumferentiae vero EF, rurfus aequales quorcunque

FM, MN; et junganrur GK, GL,HM, HN. Ogoniam igitur circum-
ferentiae BC, CK, KL inter le funr aequales, et anguli BGC, CGK,

3- 27.- 3.KGL inter fC aequales crunr a. quam multiplex igitur CR circumerCn-
ria BL circumferentiae BC, tam multiplex CR Cr BGL angulus anguli

BGC. eadem ratione et quam multiplex CR circumferenria EN cir-
cumerCnriae EF, tam multiplex et EHN angulus anguli EHF. et fi
aequalis CR BL circumferentia circumferenriac EN, Cr angulus BGL

angulo
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angulo EHN erit aequalisa; et fi circumfcrenria BL major CR circum- a. 27- 3.
ferenria EN; major erit et BGL angulus angulo EHN; cr fi miner,
minor. quatuor igitur exiRCnribus magnitudinibus, duabus nimirum
circumferentiis BC, EF, et duobus angulis BGC, EHF; fumpta fun:
circumferentiae BC, et BGC anguli utcunque acque multiplicia, videli-

cet circumfercnria BL et BGL angulus; circumferentiac veto EF, et
EHF anguli, alia utcunque acque multiplicia, nempe circumferenria
EN, et angulus EHN. arque oRCnÎum eR fi circumferentia BL rupe-

rar circumferenriam EN, et BGL angulum fuperare angulum EHN;
et fi aequalis, aequalem; et fi minor, minorem CRC. ut igiturbcircum- b. 5. Def.,-.
ferentia BC ad EF circumferenriam, ira angulus BGC ad angulum
EHF. Ted ut angulus BGC ad angulum EHF, ira angulus BAC ad
EDF angulum C, uterque enim utriufque CR duplus d. et ut igitur BC 53’.

. circumerCntia ad circumferentiam EF, ira et angulus BGC ad angultun
EHF, Ct angulus BAC ad EDF angulum. anre in circulis aequalibus
anguli eandem habent rationem quam circumferenriae quibus infiRunt,

five finr ad centra, five ad circumferenrias. E. D.
Dico infuper et ut BC circumferenria ad circumferenriam EF, ira

clic feétorem BGC ad EHF feCtorem. Junganrur enim BC, CK, et

fumptis in ckcumferentiis BC, CK punais X, O, jungantur BX, XC,
C0, OK. itaque quoniam duae BG, GC duabus CG, GK aequales
flint, et angulos aequales continent; erit et bafis BC bali CK aequa-

E C lis,
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e.4. I. lis, et triangulum GBC triangule GCK e aequale. Ct quoniam; circum-

fcrentia BC circumferentiae CK CR aequalis, et reliqua Circumferentia
quae complet rorum circulum ABC aequalis CR reliquae quae eundcm

a. 27. 3.circulum complet. quarC et angulus BXC angulo COK CR aequalisa;
f. ILDef-s. fimile igitur CR BXC fegmentum fegmento COK f; et funr fuper aequa-

libus métis lineis BC, CK. fupcr aequalibus autem métis lineis [unifia

1144- 3uCirculorum fegmenta, inter le aequalia funrg. Ergo fegmentum BXC
CR aequale fegmenro COK. CR autem et BGC triangulum triangule
CGK aequale. et torus’ igitur feétor BGC toti Rétori CGK aequalis

erit. eadem ratione et KGL feétor utrique ipforum BGC, CGK ae-
qualis erit. funilitcr et feéiores EHF, FHM, MHN inter le (ont ae-

I.wl 1j O ,c: MB X10 E F
quales. quam multiplex igitur CR BL circumferentia circumfcrentiae
BC, ram multiplex CR BGL feâor feétoris BGC. eadem ratione Cr
quam multiplex CR circumferenria EN circumferentiae EF, mm multi-
plex CR Cr EHN feétor feétoris EHF. Cr fi circumferentia BL circum-

ferentiae EN CR aequalis, et feëtor BGL aequalis CR feëtori EHN; et

fi circumferenria BL fuperat cireumferentiam EN, (uperat et BGL fee-

ror fcétorem EHN; et fi minot, minor. quatuor igitur exichribus
magnitudinibus, duabus quidem BC, EF circumferentiis, duobus veto
feëtoribus BGC, EHF, fumpta funt utcunque acque multiplicia circum-

ferentiae quidem BC et BGC leëtoris, circumferentia BL et BGL fee-

tor; circumfercntiae vero EF et feâoris EHF, alla utcunque aequo
multiplicia, ’
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multiplicia, circumferenria EN et EHN feétor; arque ochlizm CR fi
BL circumferentia fuperar circumfercntiam EN, et fer’torcm BGL fu-
perare’feftorem. et fiaequalis, aequalem CRC; et fi minor mince
rem. CR igitur ut BC, Cliqumfcrcntia. ad circumfcrenriam EF, ira, fafiot
BGC ad EHF ’fCëhoreÇm.

PROP. B. THEOR.
SI trianguli angulus bifariam fecetur, fecans autem an-

gulum refis. linea, feeer etiam bafim; reétangulum a
lateribus trianguli conrentum, aequale erit ICCtangulo con-
tenta a fegmenris bafis une. cum quadrato rerïtae lineae
quae angulum bifariam fejcat.

Sir ABC triangulum, et bifariam (Ccerur angulus BAC rCé’tâ linea

AD; erit reëtangulum BA, AC aequale reflangulo BDC una cum
quadrato ex AD.

Circa triangulum defcribatur a Circulus ACB, et .producatur AD ad

circumferenriam in E, et jungatur EC. igitur A
quoniam angulus. BAD aequalis CR angulo , g
CAE, et angulus ABD angulo Ë AEC, funr

’ enim in Codem fegmento; crunt ABD, AEC c
triangula inter fe aequiangula. Ergo ut BA ad
AD, ira CR c EA ad AC, Cr reftangulum BA,

AC aequale erit d refrangulo EA, AD, hoc E
CR ° reé’tangulo ED, DA una cum quadrato

219

a. 5. 4.

5.21.3.

C. 4. 6.

d. 16.6.

e. 3. a.
ex AD. CR autem reétangulum ED, DA aequale f rCCtangulo BD, DC. f. 35. 3.

reétangulum igitur BA, AC aequale CR re&angulo- BD, DC una cum

quadrato ex AD. Quatre fi trianguli 8re. Q E. D.

E C 2 PROP. C.
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PROP. C. THEOR.
SI ab angulo trianguli ducatur perpendicularis ad balim,

erit reâangulum lateribus trianguli contentum aequa-
le reétangulo conrento a perpendiculari Cr diametro circuli
circa triangulum dCfcripti.

Sir triangulum ABC, et. ab angulo A ducatur AD perpendicularis
ad bafim BC, erit reâangulum BA, AC ac- v
quale reétangulo conrento ab AD et diame-

tro circuli circa triangulum dCfcripti.

a. 5. 4. Circa triangulum defcribatur a Circulus B v
ACB, Cr ducatur diametcr AE, et EC jun-
garur. Caloniam igitur angulus re&us BDA

b. 31.3.aequalis CR angulo ECA in femicirculob,
c. 2:. 3. CR autem angulus ABD aequalis c ipli AEC

in Codem fegmenro; aequiangula crunt rriangula ABD, AEC. ut igi.

. d- 4- 6- tur BA ad AD, ira CR d EA ad AC, et propterea ° reétangulum BA,
, 6.16’6’ACaequalC en rCéÏangulo EA,AD. sa igitur ab angulo sa. QE. D.

EUCLIDIS
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LIBER UNDECIMUS.;

DEFINITIONES.
l.

OLIDUM CR quod longitudinem, laritudinem Cr crailitudinem
habet.

Il.
Solidi vero terminus CR fupCrficiCs.

HI.
Reéta linea ad planum reëta, five perpendicularis, CR, quando ad om-

nes reôtas lineas quae ipfam tangunr, Ct in fubjefto funt piano, rec-

tos angulos efficir. a» i
IV.

Planum ad planum reétum CR, cum reftae lineae quae communi pla-
norum Rétioni ad reêtos angulos in uno planorum ducuntur, alteri

plano ad reétos l’unt angulos. j
Reâae;

221
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- V.Reâae lineae ad planum inclinatie CR, cum a fublimi termine reëtae il-
lius lineae ad planum duëta fuerir perpendicularis, arque a puanto

que plane occurrit, ad terminum- reEtaC lineae qui CR in plane,
reëta linea fuerir adjunéta; CR, fcilicer, angulus acutus adjunéta
reéta linea Cr infiRCntc conrentus.

YL
Plani ad planum inclinatio CR, angulus acutus rCCtis lineis contenrus,

quae ad reétos angulos communi planorum feé’tioni, ad idem ip-

fius meW, in utroque planomm ducunrur.

i V11.
Planum ad planum fimilircr inclinari dicirur, arque airerurn ad alterum,

cum diéii inclinationum anguli inter (C fuerinr aequales.

VIH.
Parallela plana flint, quae inter fe non conveniunr.

IX.
Selidus angulus CR qui pluribus quam duobus planis angulis in Codem

non exiRentibus piano, et ad unum punftum conRirutis continetur.

. X.* Omilla eR Definirio decima 0b rationes in Notis adduftas.’

XI. ’ -Simile felidae figurac funt, quae et lingules angulos folidos aequales
habent, et quae fimilibus planis continenrur, multitudine aequalibus.

b x11.

Pyramis eR figura folida planis contenta, quae ab une plane ad unum
punëtum conRituuntur.

XIII.
Prilina CR figura folida quae planis continetur, quorum adverfa due flint

et aequalia et limilia, et parallela; alla vero parallelegramma.
Sphaera
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XIV.

Sphaera eR figura dCfCripta, quando femicirculi manenre diametro, cir-
cumdué’tus femicirculus revoivitur, donec in eundem locum a que

moveri coeperar rCRituatur.

. XV.Axis autem fphaerae eR quiefcens illa méta linea circum quam femicir-

culus convertitur. ’

V XVI.Centrum fphaerae CR idem qued et femicirculi.
XVII.

Diameter autem fphaerae CR reéta quaedam linea pCr centrum dufla, et

utrinque a fphaerac fuperficie rerminata.

XVIII. .
Conus CR figura defcripta, quando reétanguii trianguli manenre une la-

tere corum quae circa refluai angulum, circumduëtum triangulum
revolvirur, donec in eunde locum a que mevericeeperar reRituatur.

l Et fi quidem quiefcens reéta linea aequalis fit reliquae circa reâum an-

gulum, quae le. eonvertirur, orthogonius erit conus; fi vCro miner,
amblygonius; fi veto major, oxygenius.

XIX.
Axis autem Coni CR quicfcens illa méta, circa quam triangulum cen-

vertitur.

XX.
Bafis veto Coni CR circuius qui a circumduéta rcéta linea dCfcribitur.

XXI.
Cylindrus CR figura defCripra, quando rcêtanguli parallelegrammi ma-

nenre une latere eorum quae circa reêtum angulum, circumduftum
parallelegrammum revolvitur, doncc in eunde locum a que coepC-
rar movcri rCRituatur.

Axis

223
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XXII..

Axis autem Cylindri CR quinCCns illa rem linea, circum quam paral-
lelegrammum converritur.

XXIII.
Bafes veto Cylindri funr circuli a duobus adverfis lateribus quae cir-

cumaguntur defcripti.

XXIV.
SimiiCs Coni et Cylindri funr, quorum- axes Ct bafium diametri pro-

portionales funt.

XXV.
Cubus CR figura felida fex quadratis aequalibus contenta.

XXVI.
Terraedrum eR figura folida quatuor rriangulis aequalibus et aequila-

teris contenta.

XXVII.
Oétaedrum CR figura folida otte trianguiis aequalibus et aequilateris

contenta. -
XXVIII.

Dodecaedrum CR figura folida duodecim pentagonis aequalibus, et ae-
quilarCris et acquiangulis contenta.

XXIX. tIcofaedrum CR figura folida viginri triangulis aequalibus, et aequilarCris

contenta.

I DEF. A.Paralieiepipedum CR figura folida (ex figuris quadrilateris, quarum quae

ex adverfo parallelae funt, contenta.

PROP. I.
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PROP. I. THEOR.
RECTAE lineae pars quaedam non CR injfubjeéte

plane, quaedam vero in fublimi.

Si enim fieri poteR, reâac lineae ABC pars quidem AB fit in rub-

jeëto piano, pars vero BC in fublimi. Erit igi- C
tur recta linea quaedam ipli AB in direëtum il j
continuata in fubjeëto piano; lit DB. dua-
bus igitur reëtis lineis ABC, ABD commune
fegmentum CR AB,quod fieri non potCR a. Non igitur rCé’taC &c. D. a. Cor. u. r;

PROP. Il. THEOR.

a B o

I duae re&ae lineae fe invicem fecent, in une funt plane;
et quaeliber rrCs reétae quae fibi mutuo occurrunt,

fun: in une plane.

Duae enim reéiae linCaCAB, CD R. invicem in punë’to E fècenr; Crunt

AB, CD in une piano. et tres reâae EC, CB, BE. quae fibi mutuo

occurrunt in une funt piano. ,i PCr rcéiam EB ducatur quedvis planum, et circa EB, produé’tam fi

opus fuerit, converratur planum donec rranfeat pet A D
puné’tum C; quoniam igitur purifia E, C flint in L
piano hoc, in Codem erit a rcëta EC; eadem ra- E 1-7.Def-h
rione, in codera plane CR refila BC; et in codem,
ex hyperhefi, (R méta EB. igitur trCs reflae lineae

EC, CB, BE in une funr piano. in quo autem plane C
funt EC, EB in codcm funt b Ct rCétae CD, AB.

F f il Ergo d
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Ergo re&ae lineae AB, CD in une funt piano. Igitur fi duae reé’tae li-

neae &c. Q E. D.

PROP. III. THEOR.
SI duo plana fC invicem fecent, communis ipforum fee-

tio refta linea erit.

Duo plana AB, BC fi: invicem fixent, communis autem ipibmm

Rôtie fit DB linea. Dico lineam DB CRC reétam. i
Renimnonita fit, ducaturapmfte DadBin
plane quidem AB rCCta linea DEB; in piano au-
tem Be méta linea DFE. Enmt igitur duamn
reétarum lineamm DEB, DFE iidem termini, et
ipfaC fpatium conrinebunt, qued CR abrurdum a.

t planum AB, BC, communis [baie BD non
poreRnoneile rein linea; man dt. Si igimr dumpiana &c.QE. D.

PROP. 1V. THEOR.
I méta linea duabus métis lineis fe invicem fecantibus

in communi feéiione ad mâtes angulos infiRat, etiam
duéto pCr ipfas piano ad rCé’tos angulos erit.

Reâa linea quaedam EF duabus re&is lineis AB, CD, le invicem
fecantibus in E punâo, ab ipfo E ad reétos angulos infiRat. Dico
EF etiam plane pet AB, CI) dufto ad rCétos angulos elle.

Sumantur enim rcëtae lineae AE, EB, CE, ED inter l5: aequales;

et pet E ducatur in piano pet AB, CD, rCCta linea GEH utcunque,
junganturun AD, CB; deinde a quovis, in reëia EF, punéto F ducau-

tur FA, FG, FD, FC, FH, FB. Et quoniam duae refilae lineae AE,
ED
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ED duabus rCCtis lineis BE, EC aequales funt, et angulos aequales
AED, BEC centinent’, erit AD bafis bali CB aequalis, et angulus a. 15. x.
DAE aequalis angulo EBCi’. CR autem et angulus AEG, aequalis an- bo4. li

gulo BEH fi duo igitur trianguia funr AGE, BHE, duos angulos duo.
bus angulis aequales habentia, alterum alteri, et unum larus AE uni ia-
tCri EB aequale qued aequalibus adjacet angulis; quare et reliqua la-
tera reliquis lateribus aequalia habebuntc. ergo GE quidem CR aequa- c- 26. in

lis EH; AG veto ipfi BH. et quoniam AE CR aequalis EB, commu-

nis autem, et ad refiles angulos FE, erit bafis F
AF bali FB aequalisi’; eadem quoque ratione

et CF aequalis erit FD. praeterea quoniam AD

CR aequalis BC, et AF ipfi FB, emnt duae FA, A c
AD duabus FB, BC aequales, airera alteri; et G
oRCnfa CR bafis DF aequalis bali PC; angulus

igitur d FAD angulo FBC CR aequalis. rur(us, E H d. 8. r.
oRenfa CR AG aequalis BH, (Cd et AF ipli FB D t
CR aequalis; duae FA, AG duabus FB,
BH aequales funt, et angulus FAG aequalis oRCnrus CR angulo F EH ;

bafis igitur GF bafi PH CR aequalisb. rur(us, quoniam GE oRenfa
CR aequalis EH, communis autem EF; erunt duae GE, EF aequa-
les duabus HE, EF; et bafis GF CR aequalis bafi FH; angulus igi-
tur GEF angulo HEP CR aequalisd, et idciree reflua. CR uterque an-
gulorum GEF, HEF°. Ergo FE ad GH utcunque pCr E duétam e. to.Def.r.
reëies efiicit angulos. fimiliter oRCndemus FE etiam ad ormes métas
lineas, quae ipfam tangunr, et in fubjCc’to fun: piano, revîtes angulos

Cflîcere. ree’ta autem ad planum reéta eR quando ad ormes métas li-

neas ipfum tangentes, et in codem exiRCans piano mâtes eflicit an-
guiosf. (barre FE fubjeao piano ad mîtes angulos infiRit. Si igirurf. 3.Def. 11.

tette. linea 8re. E. D.

F f 2 PROP. V.
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a. 3.11.

5.4.11.

c. 3.Def. 11.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
- PROP. V. THEOR..

SI reéta linea tribus reétis lineis foC rangentibus, in comr
muni fCEtionC, ad reétos angulos infiRar,.rrCs illae tec:

tac lineae in une plane crunr.

Reëta linea quaedam AB tribus rcétîs lineis BC, BD, BE, in taëiu

B, ad mêles angulos infiRar; dico BC, BD, BE in une plane Clin.
Non enim, fed fi fieri poreR, fint BD, BE quidem in fubjeé’to

piano, BC veto in fublimi; et planum pet AB, BC producarur; com-
munem igitur feftienem in fubjeêto plane faciet rCétam lineama; faciat

BF. in 11110 igitur funt piano pet AB, BC duc- A
to, tres teëtae lineae AB, BC, BF. et quoniam

AB utrique ipfarum BD, BE, ad mâtes an-

gulos infiRit, Cr duae pet ipfas DB, BE
piano ad mâtes angulos erit b. planum autem

pet DB, BE CR fubjeftum planum ; ergo
AB ad fubjeétum planum tCSta CR; quare et

ad omnes métas lineas ipfam tangentes, quae in Codem piano funt,
mâtes c fadet angulos ; (Cd ipfam tangir BF in fubjeéto exiRCns
piano. Ergo angulus ABF rCEtuS eR. ponitur autem CrABC. angulus
teflus; aequalis igitur eR angulus ABF angulo ABC, et in codem flint
plane, qued fieri non perCR. refila igitur linea BC non CR in fubiimi;
quare tres rCCtaC lineae BC, BD, BE in. une funr piano. Si igitur méta

linea &c. Q E. D.

PROP. VI. THEOR.
SI duae reétae lineae eidem piano ad mîtes angulbs

fuetinr, illae inter fC parallelae. crunr.,
Duae
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.Duae enim teétae lineae AB, CD fubjeé’to piano fint ad teâos an-

gulos; dico AB, ipfi CD parallelam elle.
Occurrant enim fubjcéto piano in punais B, D, jungarutque BD

re&a linea, cui ad reâos angulos in fubjeëie plane ducatur DE, et po-

natur DE aequalis ipli AB, junganturun BE, AE, AD. Queniam
igitur AB méta eR ad fubjeëturn planum, et. ad omnes tCCtas lineas
quae ipfam tangunr, et in fubjeéto funr piano reâos angulos efficient Nier-U»
rangit autem ipfamAB utraque ipfàrum BD,- BE exiRCns in fubjefto piano.

Ergo uterque angulorum ABD, ABE reflua CR. A C
eadem ratione teâus etiam CR uterque ipfotum
CDB, CDE. et quoniam AB aequalis CR ipli
DE, commis autem BD, etunt duae AB, BD
duabus ED, DB aequales ; et teâos angulos con- B - B
tinenr; bafis igitur AD bali BE CR aequalisb. 5-4. 1’»
rur(us, queniam AB CR aequalis DE, et BE ipli.

AD, duae AB, BE duabus ED, DA aequales. E
flint, Cr bafis AE communis; ergo angulus ABE angulo EDA CR ae-
qualisc. fed ABE teâus CR; reftus igitur et EDA; et idcitco ED c. 8. 1.
ad DA CR perpendiculatis. (Cd et. perpendicularis CR ad utramque ip-

Tarum BD, DC. quate ED tribus mais lineis BD, DA, DC in raétu
ad mâtes angulos infiRir. tres igitur reétae lineae BD, DA, DC in une

funt planod. in que autem funt BD, DA, in C0 CR AB, quaevis enimd. 5.11.
ces teétae lineae quae fibi mutuo occurrunt, in une funr planoc. funte.2.11.
igitur AB, BD, DC in une piano. arque eR uterque angulorum ABD,
BDC reflus; parallela igitur CR AB ipli CD’. Quare fi duae tCétaef. 28. 1.

lineae &c. Q E. D. . i

BROP. VIL.
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PROP. VIL THEOR.

SI duae rCCtae lineae parallelae finr, fumanrur autem
in urtaque ipfarum quaelibet punéta; quae (lifta

punâta conjungir méta in Cedem erit plane in que et
parallelae.

Sint duae teëtae lineae parallelae AB, CD, et in utraun ipfarutn
fumantur quaelibet punéta E, F; dico tCCtam lineam quae conjun-

git E, F in Cedem plane elle in que lum A E B
parallelae.

Non enim fed, r. fieri me, fit in fu- H G
blimi, ut EGF; et in plane ABCD, in .

j que funt parallelae, ducatur a punâo E ad C F D
F méta linea EHF; et reëta ponitur EGF. p
Ergo duae tCEtaC lineae EHF, EGF l’parium, conrinebunt, qued fieri

a. 10.1111. 1. non potCR’. non igitur quae a punéto E ad F ducitur reëta linea in

fublimi eR, quate erit in piano qued pet AB, CD parallelas rranlit.
Si igitur duae tertiae 8re. E. D.

’ PROP. VlII. THEOR.
SI duae reétae lineae parallelae finr, airera autem ip-

Cidem piano ad teftos angulos erit.

Sint duae rcéiae lineae parailelae AB, CD, et airera iplarum AB
fubjeéto piano fit ad tettes angulos. Dico reliquam CD eidem piano
ad teëtos angulos elle.

Occuttanr enim AB, CD fubjeêto piano in punais B, D, et BD
jungarur.

fatum plane aiicui lit ad re&os angulos; et reliqua i

l l - ..-.-..-.--....
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jungarur. Ergo AB, CD, BD in uno fun: plano. ducatur îpfi BD ad
mélos angulos in fubjcéto plane DE, et ponatur DE îpfi AB aequalis,

junganturque BE, AE, AD. et quoniam ABAperpendîcularis cd ad [ub-

-jc&um planum, et ad omnes métas limas quae ipfam tangunt funtquc
in fubjeâo plane, perpendicularis erit a. rcétus igitur efl uterque angu- a. 3.Def. H.

lorum ABD, ABE. quoniam vero in parallelas métas lineas AB, CD I
.reâa incidit BD. arum anguli ABD, CDB duobus mais aequales b. rcc- b. 29. l.

tus autem dt ABD; ergo et CDB cil rcâus, ac propterea CD perpen-
dicularis dl ad BD. et quoniam AB efl aequalis DE, communis autem
BD, duae AB, BD duabus ED, DB aequales film; et angulus ABD

efi aequalis angulo EDB, rcâtus enim uterque 6&3 A .
bafis igitur AD bafi BE cil aequalis c. rurfus, quo- V c, 4, r,
niam AB aequalis dt DE, et BE ipfi AD; arum
duae AB, BE duabus ED, DA aequales; et bafis

communis AE ; quart: angulus ABE CR aequalis B D
angulo EDAd. rcâus autem efl: ABE; ergo et d.8.1.
EDA efl mans, ctrED ad DA perpendicularîs.

[cd et perpmdictdaris efl ad BD; ergo ED etiam E
ad planum pet BD, DA perpendicularis erîte, et ad omnes rcé’tas lineas e. 4. n.

quae in codcm exiflentes plane îpfam tangunr, reflos fadet angulos’. f.3.Dd’. n.

at in plano per BD, DA CR DC, omnes enim trcs funt in plano in quo
fun: rafla: parallelae AB, CD. quart: ED ipfi CD efl ad rafles angu-
los; ideoque CD ad naos angulos cil îpfi DE; Ted et CD etiam ipli
DB. Ergo CD duabus rcftis lineis DE, DE fc mutuo fècandbus in
communi feftîone D ad mélos angulos infifiit; ac propterea plano pet

DE, DB efi ad rafles angulos’. planum autem per DE, DB dt [ub-
jeétum planum. Ergo CD fubjcéto plano ad naos angulos crit.

Q, E. D.

PROP. IX.
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EUCLIDIS ELEMENTORUM
[PROP. IX. THEOR.

UAE eidem même lineae funt parallelae, non exif-
tentes in codem in quo ipfa plane, etiam inter fe

parallelae erunt.

Sit utraque ipfamm AB, CD parallela îpfi EF, non exiRentes in
codem in quo ipfa plano. Dico AB ipfi CD parallelam elfe.

Sumatur in EF punftum quodvis G, a quo ipfi EF in plano qui-
dem pet EF,AB tranfeunte, ad reëtos angulos ducatur GH, in plane

autem tranfeunte per EF, CD rurfus ducatur A H B
ipfi EF ad reêtos angulos GK. et quoniam ’
EF ad utramque îpfarum GH, GK cit per- E G-
pendîcularîs, erit etiam EF ad reâos angulos

plano pet GH, GK tranfcunte Ë. atque efi EF C K D
îpfi AB parallela; ergo et AB plano pet HGK

ad reâos angulos dt b. eadem ratione et CD plano pet HGK CH: ad métas

angulos. utraquc igitur ipfarum AB,CD plano perHGK ad reâos angulos

erit. Si autem duae reâac lineae eidem plano ad mélos angulos fuerint,

parallelac erunt inter fe C. Ergo AB ipfi CD parallela cit. QE. D.

l?

PROP. X. THEOR.
SI duae re&ae lineae fefe tangentes, duabus métis li-

neis fefe tangentibus fint parallelae, non autem in
eodem plane; aequales angulos contmebunt.

Duae reâae lineae (de tangentes AB, BC, duabus mais lineis DE,
EF fefc tangentibus fint parallelae, non autem in codcm plane. Dico
angulum ABC angulo DEF aequalem effe.

Afrumantur
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AKumantur enim BA, BC, ED, EF inter fc aequales; et jungan-

’tur AD, CF, BE, AC, DF. Qnoniam igitur BA ipfi ED aequalis
cit et parallela, erit et AD aequalis et parallela ipfi BE 3. eadem ra- a. 33. r.
tione et CF îpfi BE aequalis et parallela crit. utra- B
que igitur ipfarum AD, CF ipfi BE aequalis dt et
parallela. quae autem eidem reé’tae lineae funt pa- A C
rallclae, non exiltentcs in eodcm plano, et inter fe

parallelae crunr. Ergo AD parallcla dt ipfi CF b; l Pv 9. "ï
et si CR aequalis; 5 arque Îpfas conjunguntAC, DF; C- l- AL I.
et AC igitur ipfi DF aequalis eft et parallcla a. et D l F
quoniam duae reâac lincae AB, BC duabus DE,
EF aequales funt, et bafis AC cit aequalis bafi DF; erit angulus ABC
angulo DEF aequalisd. Si igitur duae reâae lineae &c. E. D. 4-8-1?

PROP. XI. PROB.
A Dato punéto in fublimi, ad fubjeétum planum, per-

pendicularem reétam lineam ducere.

Sir daturn quidem punétum in fublimî A, datum autem fubjcftum

planum BH. oportet a punâo A ad fubjeëtum planum perpendicula-
rem reétam lineam ducere.

In fubjeëto plana ducatur quaedam méta linea utcunque BC, et a

punâo A ad BC perpendicularis agatur AD a. A
fiquidemi igitur AD perpendicularis fit etiam E
ad fubjeëturn planum, faflum jam erit quod (à, H
proponebatur; fin minus, ducatur a punâo t N’- Î
D ipfi BC, in fubjeéto plano, ad mélos an- E
gulos DEb; et a punfto A ad DE perpen- B D C 5’ "’ 1’
dicularis ducatur a AF; deniquc par F duca- À

G g tur

3.12.1."
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0- 31- Mur GH îpfi BC paraiieiac. et quoniam BC unique ipfàrum ED, DA

cit adhflos angulos, erit et BC ad mélos angulos piano par ED, DA
du» "c tranfeùnti d. arque ipli BC paraiieia cit GH; fi autem fint duae reé’tae

lineae paraiieiae quatum una piano aiicui fit ad rcEtos angulos, et re-
°-8- "-iiqua eidem piano ad rcflos angulos crit°; quare et GH piano pet

ED, DA tranfeunti ad reâos angulos eii, ac A,
propterea ad omnes métas lineas quae in co- E
dem piano exiRentes îpfam languit efl per- G

agneau. pendîcularîsf. tangit autem îpfam refila AF

exiflcns in piano pet ED, DA. Ergo GH
perpendicularis cil ad AF, et 0b id AF cit
perpendicularîs ad GH. cil autem AF ad
DE perpendicularis; ergo AF perpendicularîs cit ad (manique ipfarum

GH, DE. fi autem reëta linea duabus métis lineis fefe tangentibus,
in communi feétione, ad reâos angulos infiiiat, etiam piano pet ipfas
duflo ad métas angulos «ad. quam AF piano per- ED, GH duâo

cit ad reâos angulos. planum autem pet ED, GH duEtum cit (ub-
jeëtum planum; ergo AF ad fubjeâum planum cit perpendicularis.
A dam igitur purifie fubiimi A, ad fubjeétum planum, perpendicularis

rem linea duëta cil AF. E. F.

PROP. XII. PROB.
DATO piano, a punâo qued in ipfo datam cit, ad

reétos angulos reEtam lineam confiimere.

B D C

Sir datum quidem planum iiiud qued efl fubjeêhml, panama au-
tem qued in îpfo fit A. oporter à panax) A fabjeân piano ad reflex
angulos reétam lineam conflituere.

Intelligatur aliquod pilum fubiime B, a que ad fubjeéium planum

’ agamr
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agatur perpmdicularis BC’; et perAîpfi 8C pan-111ch dm ADb.a.n.u.

-- -.----....«

b. . .ngniam îgîtur duae rc&ae parallelae fun: AD, D B 3! I
CB, una autem ipfarum BC fubjeâto plano efl ad
mélos angulos, et reliquat AD fubjeëto plano ad

o. 8.1!.mans anguloc crit°. Data plana a punéto
quod in ipr efi datum, ad re&os angulos refila

linea confirma eft. E. F.

- PROF. XIII. THEOR.
DATO plane, a punéto quod in ipfo efi, duae reâac

lineae ad reétos angulos non confiituentur ex ea-
dem parce. et unica cit perpendicularîs a punâo in fu-
blimi ad fubjeétum planum.

Si cairn fieri poteü, duo plane, a punâo quod in îpfo e01 A, due

rem: lincae AB, AC ad macs angulos conflimantur ex eadem pane;
et ducatur planum pet BA, AC, quad fadet feëtionem pet A in [ub-
jeEùo plane reétam Encam’; fada: DAE. Ergo B

reâae lineae AB, AC, DAE in uno (un: plano. C
et quoniam CA fubjeëto plano ad reflos angu-
los efi, et ad omnes matas lineas, quae id rub-

jeéto plano exifientes îpfam tangunt, rc&os fa- A E
cîet angulos. mugît autem îpIàm DAE, quae

cf! in fubjeé’to plana; angulus igîtur CAE reëtus efi. eadem mica:

et reétus cf! BAE. Ergo angulus CAE îpfi BAE en acqualîs; ct in

uno funt plana, quod fieri non potefi. Non igitur a dato plano a
punfto quod in ipfo eh, duae reétae lineae ad même angulos confitu-
enmr ex cadem parte. Et a punéto in fublimi ad fubjeé’tum planum

una tantum duel poœfl perpendicularis. fi cnîm duae duci poflînt ab

- G g 2 codcm

a. 3.1:.
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b.6- H- eodem punéto, cirent inter fe paranelaeflquod efl abfurdum. Un:

igitur tantum duci potcfi. (LE. D.

PROF. XIV. THEOR.
D quae plana eadem refla linea efl perpendicularis,

ca parallela fuma

Refla enim quaedam linea ABad utrumque ipfbrum planorum CD,.
EF fit perpendicularis. Dico ca plana parallela die.
’ Si enim non ira fit, produé’ta convenient inter (e; convenîant, fa-

cient autcm communem feé’tîonem reétam lineam; fadant GH ; et in

ipfa GH fumpto quovis puné’to K, jungantur AK, G
BK. Œoniam igitur AB méta en ad EF pla-
num, erit et perpendicularis ad ipfam BK reftam

a. 3.Def. n. lineam in piano EF produâo exiflentem a. quare- C
angulus ABK reéhIs efi. eadem ratione et BAK

CR reflus 3. ideoque trianguli ABK duo anguli
ABK, BAK duobus métis (uni: acquales, quod

b.r7.1. fieri non poteflb. non igîtur plana CD, EF»

produëta inter f6 convenaient. anre plana CD,
e.8.Def.n. EF funt parallelac. Ad quae igitur plana &c. E. D.

PROF. XV. THEOR. 
SI duae reâae lineae [de tangentes duabus reéïis lineis
* fefe tangentibus fint parallelae, non aucem in eodem
piano; et quae per ipfas tranfeunt plana parauela erunt.

Dune enim reflue lineae [Je tangentes AB, BC, duaËus mais lineïs

me tangentibus DE, EF paralldac fint, et non in codcm plano. Dico
plana.
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plana quae pet ABC, DEF tranfeunt, fi producantur, inter fe non con-

venire. »Ducatur * a punâo B ad planum quod per DEF tranfit, perpcn-’ Il» 11-
dîcularis BG, quac plane in pun&o G occurrat; et per G ducatur * ’ 3h-1-

ipfi quidem ED parallela GH ; ipfi vero EF parallela GK. itague quo-
niam BG perpendicularis cit ad planum per DE, EF, et ad omnes
mâtas lineas quae ipfam tangunt, et in eo-

dem funt plano, reâos faciet angulos a. B a
tangit autcm ipfam utraquc ipfarum GH,
GK, quae in eo funt plano. refilas igitur
efi uterque angulomm BGH, BGK; et A
quoniam BA parallela efl ipfi GHO, (utra-

que enim ipfarum parallela efl ipfi DE
non in eodem cum ipfa piano) anguli GBA, BGH duobus mais funt
aequales b. reâus autem efi BGH, ergo et GBA reâus erît, ideoque GB b- 29- 1-

ad BA efi perpendicularis. eadem ratione et GB perpendicularis efi ad
BC. quoniam igitur reâa linea GB duabus métis lincis BA, BC le
invicem fecantibus ad reâos angulos infifiat, erit GB etiam ad planum

per BA, BC duérum perpendicularisc. arque eft ad planum per DE, c. 4- Il»
EF perpendicularis; ergo BG perpendicularis efi ad utmmque plano-
rum qnae per ABC, DEF tranfeunt. ad quae vero plana eadem re&a
linea CR perpendicularis, ca parallela fiant d. parallelum igitur dt pla-d. 14.11.
num per AB, BC piano per DE, EF. anre fi duae reâae lineae &c.

in.,E.D.

’9.u.

PROF. XVI. THEOR.

I dLIo plana paraflela ab aliquo plano fecentur, com-
munes ipforum feétiones paraflelae erunc.

Duo
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Duo plana paraiiela AB, CD a piano aiiquo EFHG fœenrur, com-

munes aurem ipforum feftiones fin: EF, GH. Dico EF ipfi GH pa-
raiieiam cire.

Si enim non eli paraileia, produëtae EF, GH inter (e convenient,
vei ad partes FH, vei ad partes EG. producanrur prius, ut ad partes

FH, et convenianr in K. quoniam igitur K
EFK eii in piano AB, et omnia quae in
EFK fumuntur punéta in eodem piano F
emnr; unum aurem punétorutn quac fun: B D
in EFK cil ipfum K puné’tum; ergo K

eii in piano AB. eadem ratione et K cit A Y C
in CD piano. ergo plana AB, CD pro- E
duéia inter fe convenient; non conveni-

unr autem, curn parailela ponantur. non igirur EF, GH refiae iineae
pmduëtae convenienr ad partes FH. funiiirer demonltrabimus aequo rec-

tas EF, GH ad partes EG convenire, fi producantur. quae aurem, in
eodem piano, produftac neutra ex parue conveniunt paraiieiac flint.
Ergo EF ipii GH cit parafleia. Si igîtur duo plana 8re. E. D.

PROF. XVII. THEOR.
SI duae refiae lineae a paraiiciis fecentur pianis, in ea-

dem ratione fecabunrur.

Duae enim rectale lineae AB, CD a paraHelis pianis GH, KL, MN
fecentur in punais A, E, B; C, F, D. Dico ut AE reëta linea ad
ipfam EB, ira cire CF ad F D.

junganrur enim AC, BD, AD, et occurrar AD piano KL in pun&o

X ; et EX, XF igirur duo plana pamiieia KL,
MN a piano EBDX fecanrur, communes ipforum feétioncs EX, BD

paraHelae
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paraiielae funt a. eadem ration: quoniam duo plana paraiieia CH, K1. a. x6.tr.
a piano AXFC fecanrur, communes ipfo-
rum feétiones AC, XF funr paralieiac. et

quoniam uni iaterum- rrianguii ABD, vi-
deiicer ipfi BD, paraiieia duâa eir EX, ut
AE ad EB, ira crit AX ad XD b. marins,

quoniam uni iaterum rrianguli ADC,
nempe ipfi AC, paraiieia dué’ta cit XF,

erir urAX ad XD, ira CF ad FD. oflen- f a Mn (N
fum autem cit ut AX ad XD, ira clic AE M
ad EB. ut igimr AE ad EB, ira CF ad FDc. Quart: fi du: reine c. ".5.
iineae 8re. Q E. D.

PROF. XVIII. THE OR.
SI méta linea piano alicui fit ad rectos angulos, et om-

nia que per ipfum nanfeunr plana eidem piano ad
rectos anguios «ont.

Refta enim linea quaedam AB fubjeé’to piano fit ad re&os anguios.

Dico et omnia plana quae pet AB D G A H
tranfeunr fubjeâo piano ad refros angulos

cire. KProducarur enim pet AB pianum DE,
firquc piani DE et fiibjefti piani commu-

nis feéiio CE; et fumarur in CE quod- C F B E
vis punétum F, a quo ipfi CE ad reâos

anguios, in DE piano ducarur FG. quoniam igirur AB ad fubjeanm
pianum eii perpendicularis, et ad omnes raflas lineas, quae ipfam tan-
gunt et in fubjeëto fun: plana perpendicularis ait"; quare etiam ad CE: 3.136. u.

- e
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eii perpendicularis. anguius igirur ABF re&us eii; fed et GFB eft

b. 28.1.reéius; ergo AB pataiieia lefi ipfi FG b. eii autem AB fubjeéio piano

ad teflosanguios; et FG igirur eidem D G A H
c. 8- "piano ad refros anguios erirc. ar planum

ad planum teâum eii, quando communi K
pianorum feétioni ad reâos anguios duflae

teâae iineae in une pianorum, reiiquo pla- K
d- 4-D°f’".no ad reâos anguios funrd; communi C

veto pianorurn feflioni CE in une piano
DE ad rafles anguios duéia FG, oiicnfa efi fub’jefro piano ad reûos

cire anguios; ergo planum DE refrum eii ad fubjeéium planum. fi-
miiirer demonfirabuntur criomnia quae pet AB tranfeunr plana fubjeâo

piano reéra cire. Si igirur recta linea 8re. E. D.

L

FBE

PROF. XIX. THEOR.
SI duo plana fe invicem fecantia piano alicui fint ad

reâos anguios; et communis ipforum feëtio eidem
piano ad reâos anguios cric.

Duo enim plana fe invicem feeantia AB, BC fubjeflo piano finr ad

reâos anguios; communis aurcm ipfotum [e650 fit B
BD. Dico BD fubjedto piano ad refros anguios cire.

Non enîm fit; et a purifie D ducarur in piano E
quidem AB reéiae iineae AD ad tcéios anguios ipfa

DE. in piano autem BC ducarut ipfi CD ad reëios

anguios DF. et quoniam planum AB ad fubjec-
.rum planum teâum efi, et communi ipforum fcc- y

rioni AD ad reâos anguios in piano AB duéra eii A C
DE, erit DE ad fubjeëtum planum perpendicula-
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risa. fimiiirer oflendcmus et DF perpendicuiatem cire ad fabjeâum a. 4.Def.1h
planum. quare ab eodem punéto D fubjeëro piano duae reâae lineae

ad tcEtos anguios confiirurac funr ex cadem parte, quod fieri nonepo-
refib. non igitur fubjcëto piano a punè’io D ad reâos anguios confii- 5- I3- "-

ruerur aiia recta linea ptaeret ipfam DB communem pianorum AB,
BC fadiionem. Quare DB fubjeêio piano eii perpendicularis. Ergo fi

duo plana &c. E. D.

PROF. XX. THEOR.
SI folidus anguius tribus angulis planis contineatur,

duo quiiibcr reliquo majores funr, quomodocunque
fumpti.

Solidus enim anguius ad A tribus anguiis planis BAC, CAD, DAB
contineatur. Dico anguiotum BAC, CAD, DAB duos quoiiiber reli-
quo majores cire, quomodocunque fumptos.

Si enim BAC, CAD, DAB anguii inter fe aequaies fint, perfpicuurn eii

duos quofiiber reliquo majores cire, quomodocun- D
que fumptos. fin minus, fit angulusBAC non mi-
not utrovis ex reiiquis, major aurem quam DAB ;
et ad reétam lineam AB et punétum in ipfa A,

confiiruarur anguio DAB’, in piano pet BA, B E C g, 23,1;
AC tranfeunre, aequaiis angulus BAE; pona-
turque ipfi AD aequaiis AE; et pet E duëta BEC fecer reëtas iineas

AB, AC in punëris B, C, et DE, DC jungantut. iraque quoniam DA eii
aequaiis AE, communis aurem AB, duae DA, AB duabus EA, AB
aequaies funt, et anguius DAB aequaiis efi anguio BAE. bafis igitur
DB bafi BE efi aequaiisi’. et quoniam duae BD, DC ipfa CB majores b.4. x.’

film c, quatum DB aequaiis oflenfa efi ipfi BE; erir teiiqua DC quam c. 2°. r.

H h reliquo.
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reiiqua EC major. et quoniam DA eii aequaiis AE, communis aurem

AC et bafis DC major bafi EC; crir anguius )
a. 2S-l-DAC angulo EAC majord. et ex confituc- pv’NC

rione eii DAB anguius aequaiis ipfi BAE; A ixp
quare DAB, DAC anguii, anguio BAC majo- 49
res flint. eii aurem anguius BAC non minot
urrovis ex ipfis DAB, DAC, quare BAC una

a curn airero ex ipfis, reliquo erir major. Si igitur foiidus anguius &c.
Q E. D.

PROF. XXI. THEOR.

OMms folidus anguius, minoribus quam quatuor rec- A
ris anguiis planis continerur. ’

Primurn, Sir foiidus anguius ad A, tribus planis anguiis BAC, CAD,
DAB contenrus. Dico anguios BAC, CAD, DAB quatuor métis cire

minores.

Sumantur enim in unaquaque ipfarum AB, AC, AD quaevis punch

B, C, D, et BC, CD, DE jungantur. (boniam D
igitur foiidus anguius ad B, tribus planis anguiis
CBA, ABD, DBC continetur, duo quiiiber reli-

a. 20. n. quo majores fuma; anguii igitur CBA, ABD, an-
guio DBC funt majores. eadem ratione, et an- B
guii quidem BCA, ACD majores funr anguio
DCB; anguii veto CDA, ADB majores anguio BDC. quare fex an-
guii CBA, ABD, BCA, ACD,CDA,ADB tribus anguiis DBC, BCD,

CDB film majores. fed rtes anguii DBC, BCD, CDB, funr aequales
b. 32. Lduobus rcâish. (in: igitur anguii CBA, ABD, BCA, ACD, CDA,

ADB duobus mais majores funt. cr quoniam fingulorum trianguiorum

A ABC,
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ABC, ACD, ADB tres anguii flint aulnaies duobus teétis, erunt trium
rrianguiorum novem anguii CBA, BAC, ACB, ACD, CDA, DAC,

ADB, DBA, BAD aequaies fex métis. quorum [ex anguiiCBA, ACB,

ACD, CDA, ADB, DBA duobus reéiis funt majores. teliqui igitur
trcs anguii BAC, CAD, DAB, qui foiidum continent anguium, qua-
tuor reétis minores funt.

Scd fit folidus anguius ad A contentus quotcunquc planis anguiis
BAC, CAD, DAE, EAF, FAB; etunt hi omnes fimui minores qua-
tuor reétis.

Occurtat planum aiiquod planis in quibus funr anguii, fintque com-

munes ejus feétiones curn hifce planis reérac BC, CD, DE, EF, FB.

Qtoniam igitur folidus anguius ad B, tribus planis anguiis CBA,ABF,

FBC continetur, duo quiiibet reliquo majores A
fuma; anguli igitur CBA, ABF, anguio FBC ’
funt majores. eadem ratione et duo anguii piani
ad unumquodque ex punétis C, D, E, F, qui an- B
guli funt ad baies triangulorum quorum vet-

tex communis efi A, majores funt reliquo an- ,1
guio ad idem punérum, qui fciiicet efi anguius C D E
polygoni BCDEF. Omnes igitur anguii qui funr D
ad baies rriangulorum fimul majores funt omni-
bus poiygoni anguiis. Œoniam veto omnes anguii trianguiorum fimui

243
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acquaies funt bis rot reéiis quor funt rrianguia b, hoc efi quor fun: ia- b. 32.1.

rota polygoni BCDEF ; omnes aurem anguli poiygoni una curn quatuor
mais aequaies etiarn funr bis rot reétis quor funt poiygoni iaterac;

.emnr omnes triangulorum anguii aequaies omnibus anguiis poiygoni
una cum quatuor rcéiis. Omnes veto anguii ad baies trianguiorum ma-
jores oiienfi funt omnibus poiygoni anguiis. Ergo trianguiorum reiiqui

"l anguli, quibus feiiicet foiidus anguius ad A continetut minores (un:

V H il 2 quatuor

e. r.Cor.3a.IJ
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quatuor mais. Omnis igitur foiidus anguius minoribus quam quatuor
reétis anguiis pianis eontinetur. E. D.

PROF. XXII. THEOR.
SI finr tres anguii piani quorum duo reliquo funt mav

jores, quomodocunque fumpri, eontineant aurem ip»
fos reétae lineae aequaies; fieri poteii, ut ex iis quae rec-
tas aequaies eonjungunt, triangulutn eonfiituatur.

Sinr rres anguii piani ABC, DEF, GHK, quorum duo reliquo
funt majores, quomodocunque fumpti; contineanr aurem ipfos aequa-
les reétae iîncac AB, BC, DE, EF, CH, un, et AC, DF, GK jun-

ganrut. Dico fieri poiiC ut ex reéiis ipfis AC, DF, GK aequaiibus tri-
anguium confiituarut; hoc eii duas reliquà majores clic quomodocun-
que fumpras.

Si quidcm igitur anguii ad B, E, H fint aequaies, et AC, DF, GK
2.4.1.aequaies erunta, et duae reliquâ majores. fin minus, fint inaequaies

E H
A «’69

D F .L G K.anguii ad B, E, H, et fit anguius ad B non minot utrovis ex ipfis ad.
havent-10E, H. non igitur minot cit et reéta AC uttâvis ex ipfis DF, GKb.

et manifciium efi ipfam AC unà eum airera ipfarum DF, GK, reiiquâ"

c. 23. r. die majotem. Dico et DF, GK ipfa AC majores cire. confiituatur c
ad reétam lineam AB et ad punétum in ca B, anguio GHK aequaiis

anguius
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angulus ABL, et uni ipfarum AB, BC, DE, EF, GH, 11K ponatur
aequalis BL, et AL, LC jungantur. (bonîam igitur duae AB, BL dua-
bus GH, HK aequalcs funt,. altera altcri, et angulos acqualcs conti-
nent, crit bafis AL bafi GK aequalis". et quoniam anguli ad E, H, 3- 4- ln
angulo ABC majores fiant, quorum angulus GHK efl acqunlis ipfi
ABL; crit reliquus qui ad E, angulo LBC major. et quoniam duae
LB, BC duabus DE, EF acqualcs film, altera altcri, et angulus DEF
angulo LBC major, bafis DF bafi LC major critd. oflanfa aurem en d. 24. r.
GK aequalis AL; ergo DF, GK, ipfîs AL, LC (un: majores. (cd AL,
LC majores funr ipfa ACC; multo igitur DF, GK, îpfa AC majores e. 20.1.
funt. Quart: rcâarum lincarum AC, DF, GK duae reliquà majores
funr, quomodocunque fumptac; ac proprerca fieri potcfl f ut ex aequa-f. 22. I.

libus îpfis AC, DF, GK triangulum confiituatur. D.

PROF. XXIII. PROB.
X tribus datis angulis planis, quorum duo reliquo
funt majores, quomodocunque fumpti, folidum an-

gulum confiituere. oportet aurem tres angulos quatuor
mais cire minores.

’ Sint dati trcs anguli plani ABC, DEF, GHK, quorum duo w

B a r

A

A C G KD Fliquo funt majores, quomodocunque fumptî, fintque trcs anguli quatuor

v métis
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mais minores. oportet ex acqualibus ipfis ABC, DEF, GHK. folidum
angulum confiirucre.

Abfcindantur aequales AB, BC, DE. EF, GH, HK; et AC, DF,
GK jungantur. fieri igitur potefl: ut ex aequaiibus ipfis AC, DF,

B HE
A C G KD A FGK conlfimamr triangulurna. Itaque conflituatur b LMN, ira ut AC

quide fit aequalis LM, DF vero ipfi MN, et praeterea GK. ipfi NL;
et circa triahgulum LMN circulus LMN defcribaturc; fumaturque ip-
fius centrum X, quod vel erit intra triangulum LMN, vel in uno ejus
latere, vel extra.

Sir primum intra, et LX, MX, NX jungantur. Dico AB majorem
cire LX. fi enim non ira fit, vel AB erit aequalîs LX, vel eâ miner;

fit primum aequalis. Ogoniam igitur AB efl: A
aequalis LX, arque efi AB ipfi BC aequalis,
et LX ipfi XM, duae AB, BC duabus LX,
XM aequales erunt, airera alteri ; et bafis AC
bafi LM aequalis ponitur; quarc angulus
ABC angulo LXM efi aequalis d. eadem ra-
tione et anguius quidem DEF efi aequaiis an-

gulo MXN, anguius vcro GHK angulo NXL. .
tres igitur anguli ABC, DEF, Gl-IK tribus LXM, MXN, NXL ae-
quales funt. fed tres LXM, MXN, NXL quatuor reéfis fun: aequaiese;

ergo et tres ABC, DEF, GHK aequales erunt quatuor refus. atqui
ponuntur
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ponuntur quatuor mais minores; quod efi abfurdum. non igitur AB
ipfi LX efi aequaiis. Dico praeterca neque AB minorem cire LX. fi
enim fieri poteii, fit minor, et friper reéiam lineam LM ad partes ejus
ad quas efi cenrrum X confiituatur triangulum LOM, cujus lattera L0,
0M aequalia fint ipfis AB, BCb; et quoniam bafis LM bafi AC CR b- 22- Io
aequalis, erir anguius LOM aequaiis angulo ABC d. ponitur aurem rcé’ta (1-3. 1o

AB, hoc efi L0, miner ipfa LX; quare L0, M0 cadent intra trian-
gulum LXM, fi enim eongruercnt ipfis LX, XM, vcl caderent extra, V
aequales, vel majores cirent ipfis LX, XM f. anguius igitur LOM, hoc f. 31- L
cil ABC, major cit angulo LXMf. fimiliter oficndetur anguius DEF
major angulo MXN, et anguius GHK major ipfo NXL. tres igitur ’
anguli ABC, DEF, GHK tribus LXM, MXN, NXL, hoc efi quatuor
mais, funt majores. anguli autem ABC, DEF, GHK ponuntur qua-
tuor métis minores; quod cit abfurdum. non igitur AB minor cit
quam LX. ofienfum aurem cit neque elfe aequalem. major igitur efl:
AB quam LX.

Scd fit centrum circuli in une laterum trianguli, videlicet in MN, et

fit X, arque XL jungatur. Dico rurfus AB
majorem cire LX. fi enim non ira fit, vel
AB cit aequaiis LX, vel ipfa mînor. fit pri-

mum aequaiis. duae igitur AB, BC, hoc eii
DE, EF duabus MX, XL, hoc efi ipfi MN
aequalcs funr, fed MN ponitur aequaiis DF;
ergo DE, EF ipfi DF funt acquales; quod
fieri non potefl*. non igitur AB efi aequa- ’ 2°. 1;
lis LX. fimiliter neque minor; multo enim magis abfurdum fequere-
tur. major igitur efl AB ipsâ LX.

Scd fit centrum circuli X extra triangulum LMN, et LX, MX, NX
jungantur. Dico et fic AB ipsà LX majorem eflè. fi enim non ira fit,

vel
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V61 aequalis cit, vel minon fit primum aequaiis, et omnino ut in primo
cafu ofiendetur anguius quidem ABC aequalis angulo MXL, anguius
vero GHK angulo LXN ; totus igitur MXN eii aequaiis duobus ABC,
GHK. fed ipfi ABC, GHK fimul angulo DEF majores funr; et an-
guius igitur MXN ipfo DEF cit major. quoniam vero duae DE, EF
duabus MX, XN aequales film, et bafis DF bafi MN, erir MXN an-
guius angulo DEF aequaiis d. oflenfirs aurem cit major; quod efi ab-

B HP
E

3A. C GD Ffurdum. non igitur AB eft aequalis LX. Dico veto neque minorem
elfe AB ipsâ LX. fi enim fieri potcfi, fit minor; erit igitur, ut in pri-
mo cafu ofienfum, anguius quidem ABC angulo MXL major, angulus
vero GHK major angulo LXN. conflituarur
ad reëtam lineam BC, et ad pun&um in ca
B, angulo GHK aequaiis angulus CBP, et
ponatur BP aequaiis ipfi HK, et jungantur
CP, AP. et quoniam CB eii aequalis GH,
duae CB, BP aequales finit duabus GH, HK,
et aequales anguios continent; bafis igitur CF

bafi GK. five LN cit aequaiis. in triangulis
aurem ifofcelibus ABC, MXL quoniam an-
guius ABC major cil angulo MXL, erir angulus MLX ad bafim ma-
jor angulo ad bafim ACB g. eadem ratione quoniam GHK, hoc CR
.angulus CBP, major cit angulo LXN, et anguius XLN major erit ipfo

BCP.
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BCP. totus igitur MLN major en: toto ACP. et quoniam duae ML,
LN duabus AC, CP fimt aequales, et anguius MLN major angulo ACP,

erir et bafis MN bafi AP majorh. fed MN efr aequaiis DF; ergo et h.24.r.
DF quam AP major erir. quoniam igitur duae DE, EF duabus AB,
BP aequales funr, altera alteri, et bafis DF major bafi AP, erir angu-
lus DEF angulo ABP majork. aequalis aurem efi anguius ABP an- k. 25. r.
gulis ABC, CBP, hoc cit angulis ABC, GHK; ergo DEF anguius
angulis ABC, GHK major cil; fed et minor; quod fieri non porefi.
non igitur AB minor eft quam LX. ofienfum aurem efi neque cire
aequalem; major igitur efl AB quam LX.

Confliruarur a punéio X, circuli LMN piano ad reflos angulos XRl. le "- I”

et quoniam, in omnibus cafibus AB ofienfa en major. LX, exeefiiri quo
quadrarum ex AB fuperar quadrarum ex LX, ponarur aequaie quadra-
tum quod fit ex RX, et RL, RM, RN junganrur. quoniam igitur RX
perpendicularis efi ad planum LMN circuli, et ad unamquamque ip-
farum LX, MX, NX erir perpendicularism. et quoniam LX en ae- un. Dcf. n.
qualis XM, communis autem et ad reâos angulos XR, erir bafis RL
bafi RM aequaiis. eadem ratione et RN urrique ipfarum RL, RM
CR ae’qualis. tres igitur reflae lineae RL, RM, RN inter Te aequales

funr. et quoniam quadratum ab XR ponirur aequale excefrui quo qua-
drarum ex AB fuperar quadratum ex LX; erir quadrarum ex AB qua-
dratis ex LX, XR aequale. quadratis aurem ex LX, XR aequalenn. 47.1.
efi quadratum ex RL; recrus enim angulus cil LXR. ergo quadratum
ex AB quadrato ex RL aequaie erir; ideoque AB ipfi RL efi aequa-
lis. Scd ipfi quidem AB aequaiis cil unaquaeque ipfarum BC, DE,
EF, GH, HK; ipfi vero RL aequaiis utraque ipfarum RM, RN.
unaquaeque igitur ipfarum AB, BC, DE, EF, GH, HK unicuique
ipfarum RL, RM, RN cfi aequaiis. et quoniam duae RL, RM dua-
bus AB, BC aequales finir, et bafis LM CR aequaiis bafi AC 3 erir an-

I r gulus ’
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4.8.1. guius LRM aequalis d anguio ABC. eadem ratione et anguius qui-

dem MRN anguio DEF, anguius aurem NRL anguio GHK cil ae-
quaiis. Ex tribus igitur anguiis planis LRM, MRN, NRL, qui ae-
quales funt tribus datis ABC, DEF, GHK foiidus anguius cbnfiiturus
eii ad R. Q. E. F.

PROF. A. THEOR.
” SI fint duo anguli foiidi, quorum uterque confinetur tri-

bus angulis planis qui inter fe aequales funt, finguii
fmguiis; plana in quibus funt aequales anguii crunt ad fe
invicem fimiliter inciinara.

Sint duo anguii foiidi ad punfta A, B; et contineatur anguius ad
A tribus planis angulis CAD, CAE, EAD; anguius veto B continea-
tur tribus anguiis planis FBG, FBH, HBG, quorum anguius quidem.
CAD anguio FBG cil aequaiis, anguius vero CAE anguio FBH, et
EAD ipfi I-iBG. erunt plana in quibus funt aequales anguii firniliterr
ad fe invicem inciinata.

Sumatur enim in reEra linea AC pun&um quodvis K, et a punira
K ad rcéios anguios ipfi AC ducarur in piano quidem CAD méta K1);

in piano vero CAE reëra K1... CR

igitur anguius DKL inciinario piani A
a. 6.Def. n. CAD ad ipfum CAE a. in reéta vero

BF ipfi AK aequaiis ponatur BM, K a li
et a puneio M ducantur in planis C
FBG, FBH reâae lineae MG, MN
ad rctÏtos anguios ipfi BF; erir igi-

tur anguius GMN inciinario piani FBG ad ipfum FBH ’. jungantur
LD, NG; et quoniam in trianguiis KAD, MBG aequales funr KAD,

MBG;
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MBG anguii, ut et AKD, BMG, uterque enim cit mans; funtque ia-
tera AK, BM. quae aequaiibus anguiis adjacent inter fe aequaiia; erir
KD quidem aequaiis ipfi MG, AD vero ipfi BGi’. eadem ratione, in b. 26. r.

trianguiis KAL, MEN, erir KL aequaiis MN, AL vero ipfi BN. in
rrianguiis aurem LAD, NBG duae LA, AD duabus NB, BG aequa-
les oiienfae funt, airera aireri, et aequales continent anguios; bafis igi-

tur LD bafi NG efi aequaiisC. Denique in rrianguiis KLD, MNG,c.4.r.
duae DK, KL duabus GM, MN funt aequales, et cit bafis LD ae-
quaiis bafi NG; anguius igitur DKL aequaiis efi anguio GMN d. efi d.8. r. .
Vero anguius DKL inclinatio piani ’CAD ad planum CAE, et anguius

GMN inciinatio piani FBG ad ipfiun FBH, quae proprerea plana ad
fe invicem funt (militer inciinatae. et eadem ratione reiiqua plana in e. 7.136. u:
quibus funt aequales anguiî ad fe invicem fimiiirer inclinara oflenden-

tur. Si igitur fint duo anguii folidi &c. E. D.

PROP. B. THEOR.
SI fint duo anguli foiidi, quorum uterquc continetur

tribus planis anguiis qui inter fe fun: aequales, fm-
.guli fingulis, et funiliter pofiti; erunt anguli foiidi inter
fe aequales.

Sint anguli foiidi ad purifia A, B; et contineatur anguius A tribus

planis anguiis CAD, CAE, EAD; augu- A B
i lus vero B eonrincatur tribus FBG, FBH,

HBG,.quorum CAD aequaiis efi ipfi
FBG; CAE ipfi FBH; et EADipfi HBG.
erir foiidus anguius ad A foiido anguio ad

B aequaiis. vApplicato enim foiido anguio ad A, foiido anguio ad B 5 et pri-

I i a. mum

E HnF G
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mum applicato piano anguio CAD ipfi FBG, punâo quidem A pofito
in B, reétâ veto linea AC in ipfa BF; refila AD eongruet reetae BG,

quod anguius CAD aequaiis fit anguio A B.
FBG. quoniam veto inciinatio piani CAE
ad planum CAD aequaiis eft inciinarioni

piani FBH ad planum FBG a, et congruit E F H
planum CAD piano FBG, congruer et C D G
planum CAE piano F BH ; ac propterea méta linea AE congruet ipfi
BH, quia fciiicet anguius CAB efi aequaiis anguio FBH. et oflenfa cil
mâta AD congruere ipfi BG; quare planum EAD congruit piano
HBG. Ergo foiidus anguius ad A congruit folido angulo ad B, et i117

ter fi: film aequaiesb. Q E. Il.

PROF. C. THEOR.
SOL IDAE figurae quae continentur planis fimilibus, mulla

titudine et magnitudine aequaiibus, et fimiliter pofi--
ris, quarumque nuiius anguius folidus pluribus quam tri»
bus planis angulis confinetur, funt inter fe aequales.et fie

miles. . ’
Sint AG, KQ figurae folidae quae continentur planis fimiiibus,.

muititudine et magnitudinc ae- H G Ri U
qualibus, et fimiiiter pofitis; fit- Q
que planum AC fimrie et ae- j
quaie piano KM; planum AF D C N E .
ipfi KP; BG ipfi L(l; GD ipfi .A. 1g L
QN; DE ipfi NO; et PH de-
nique fimiie et aequaic ipfi PR. Erit figura foiida AG aequaiis etfie

milis ipfi
Œoniam
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Quoniam anguius foiidus ad A continerur tribus anguiis planis

BAD, BAE, EAD, qui, finguii finguiis, ex hypotbcfi aequales film."
planis anguiis LKN, LKO, OKN quibus continerur anguius folidus ad:

’53

K; erir anguius foiidus ad A anguio foiido ad K aequaiisa. fimiiiter 21.3.11.
reiiqui figurarum anguii foiidi inter fe aequales ofiendentur. applicatâ igi-

tur figura foiida AGI figurae foiidae KQ, et primum applicatâ figura. i
plana AC figurae pianae KM, pofirâ fciiicet- rafla AB in ipfa KL, con--

gruet figura AC figurae KM, quod ipfae fint aequales et fimiles. con-
gruent igitur même AD, DC, CB ipfis KN, NM, ML, finguiae fin--
guiis; et punéta A, D, C; B punais K, N, M, L, anguius autem’
foiidus ad A congruet anguio foiido ad’Ka, quarc et planum AF con-

gruct piano KP, et figura A]? figurae KP, quia flint inter le aequales
et fimiies. congruent igitur ree’tac AE, EF, FB mais K0, OP, PL;
et punfta E, F ipfis O, P. fimiiiter ofienderur figura AH congruere
ipfi KR, recta DH reéiae NR, et punâum H punëto R. et quoniam:
foiidush anguius ad B aequaiis cit foiido anguio ad L, funiiiter ofiende-

tur figura BG congruere figurae LQ, et reâa CG reêiae MQ, puncw
mmque G puneto Quoniam igitur plana, et iatera omnia figurae’
foiidac AG congruunt planis et iateribus figurae foiidae KQ, erir AG
aequaiis et fimiiis ipfi KQ Et [imiliter aliae figurae foiidae quaecunm
que quae continentur planis fmiübus, muitirudine et magnitudine ae-
quaiibus, et fimiiiter pofitis, quatumque nuiius anguius foiidus contint--

tur pluribus quam tribus anguiis planis, aequales et fimiies inter fe
tendentur. (L E. D..

PROF. XXIV. TH»E OR.

’I’ foiidum fex paraiielis planis contineatur, oppofita îp»

fins plana, paralielogramma erunt. fimilia et aequalia.

Solidum:
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a. 16. u.

b. 10.11.

c. 4. r.
d. 34. r.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Soiidum enim CDGH paraiiciisi planis AC, GF; BG, CE; FB,’

AE, contineatur. Dico oppofira ejus plana, paraiiclogramma cire fimi-
iia et aequaiia.

quoniam enim duo plana paraiieia BG, CE a piano AC feeanrur,
communes ipforum feêtiones paraiieiae fiant i; ergo AB ipfi CD en:
paraiieia. rurfus, quoniam duo plana BF, AE feeantur a piano AC,
communes ipforum feëtiones paraiieiae flint”, paraiicia igitur cit AD

ipfi BC. oiienfa aurem cii AB paraiiela CD; ergo AC paraiieiogram.

mum erir. fimiiiter demonfirabimus, et unum- B H
quodque ipforum CE, FG, GB, BF, AE paralie- A
iogrammum clic. jungantur AH, DF ; et quo-
niam paraiieia efi AB quidem ipfi DC, EH
vero ipfi CF; erunt duae même lineae AB,
BH fefc tangentes duabus DC, CF (Je tangen- D
tibus paraiiciae, et non in eodem piano; quare aequales anguios con-
tinebuntb. anguius igitur ABH angulo DCF cit aequalis. et quoniam
duae AB, BH duabus DC, CF aequales funt, et anguius ABH aequa-
iis anguio DCF, erir bafis AH bafi DF aequaiis, et ABH trianguium
aequaie triangule DCF c. et cit ipfius quidem ABH trianguii dupium d
BG paraiielogrammum; ipfius veto DCF trianguii dupium paraiieio-
grammum CE; erir igitur BG paraiieiogrammum aequaie et fimiie pa-i

raiie10grammo CE. fimiiiter demonfirabimus, et AC pamiielogram-
mum paraiieiogrammo GF, et paraiieiogrammum AE parailelogrammo

BF aequaie cire et fimiie. Si igitur foiidum &c. E. D.

PROF. XXV. THEOR.
SI foiidum paraiieiepipedum piano fecetur oppofitis pla- ’

nis pataude, erir ut bafis ad bafim, ira foiidum ad
folidum.

Soiidum

A--:.
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Soiidum enim paraiicicpipedum ABCD, piano EV lècetur oppofitis

planis AR, HI) parallcio. Dico ut bafis AEFY ad bafim EHCF, ira
elle ABFV foiidum ad foiidum EGCD.

Producatur enim AH ex utraque parte; ’er ponanrur ipfi quidem
EH aequales quotcunque HM, MN; ipfi vero EA aequales quotcun-
que AK, KL, et compieantur parailelogramma L0, KY, HQ, MS,
et foiida LP, KR, HU, MT. quoniam igitur aequales inter le funt
LK, KA, AE même lineae, erunt et paraiieiogramma L0, KY, AF
inter le aequaiia”; itemque aequaiia inter le paraiieiogramma KX, a. 36. r.

KB, AG, et adhuc paraileiogramma LZ, KP, AR inter le ae-
qualiab; oppofita enim flint. eadem ratione et paraiieiogramma a b- MJ!»
EC, HQ, MS funt aequaiia inter le; .itemque paraiieiogramma

X B G 1P R V Il T

à r AOYFCQS
t HG, HI, IN inter le aequaiia; et infuper paraiieiograrmna b HD,
MU, NT. tria igitur plana foiidil LP aequaiia et Emilia (nm tribus
planis folidi KR, arque eriam Midi AV. fed tria tribus oppofitis fimr
aequaiia et fimiiia b, et nuiius ex ipforum anguiis foiidis continerur plu-

ribus quam tribus angulis planis. Ergo tria foiida LP, KR, AV inter
aie aequaiia eruntc. eadem ratione et tria folida ED, HU, MT funt ae- c, c, u,
qualia inter le. quam multiplex igitur eli bafis ,LF ipfius AF bafis,
tain multiplex eli et LV foiidum foiidi AV. eadem ratione quam multi-
plex cit NF bafis ipfius bafis HF, tam multiplex eft et folidum NV ipfius

ED foiidi. et fi bafis LF efi aequaiis bafi NF, et foiidum LV folklo
NV

a
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c. c. rr.NV aequaie erit°; et fi bafis LF fuperar NF bafim, et foiidum LV

.foiidum NV fuperabir; et fi minot, minus. quatuor igitur magnitudini-
bus exilicntibus, duabus feilicet bafibus AF, FH, et duobus foiidis AV,

ED; bafis quidem AF et AV foiidi fumpta fiant utcunque aeque mui-
tipiicia, videiicet bafis LF et foiidum LV; bafis vero FH et ED foiidi

X BSG 1v, P KV Il T1.
L K A EÆMNXo Y foras

fumpra funt aiia utcunque aeque muitipiicia, nempe bafis FN et foli-
dum NV. et demonliratum eli fi bafis LF fuperar bafim FN et LV
foiidum foiidum NV fuperare; et fi aequaiis, aequaie; et fi minor,
minus. eli igitur ut AF bafis ad bafim FH, ita AV foiidum ad foli-
dum ED. Quart: fi foiidum &c. E. D.

PROF. XXVI. PROB.
LAD datam reâam lineam, et ad datum in ipfa punëtum

dato anguio foiido tribus planis angulis contento,
aequalem anguium foiidum confiituere.

Sir data quaedam recta linea AB, datum aurem in ipfa punâum

A, et datus foiidus anguius ad D qui angulis planis EDC. EDF,
FDC continerur. oporret ad datam rectam lineam AB, et ad datum
in ipfa punétum A, daro anguio foiido ad D aequalem anguium foli-
dum confiituere.

Sumatur enim in recta linea DF quodvis punêtum F, a quo ad
planum
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planum per ED, DC tranfiens ducatur perpendicularis FG a, et piano 2. n. u.
in pun&o G occurrat; jungaturque DG, et ad reétam lineam AB, et
ad ’datum in ipfa punetum A, anguio quidem EDG-aequaiis anguius

confiiruatur BAL; anguio aurem EDG conflituatur aequaiis BAKl’. b. 23. x."

deindc ipfi DG ponatur aequaiis AK, et a punero K piano BAL ad l
rectos anguios erigarur KHC; ponaturque ipfi GF aequaiis KH, etc.12.u.’

HA jungatur. Dico anguium foiidum ad A qui angulis planis BAL, i
BAH, HAL continerur, aequalem elle anguio foiido ad D, planis an-
guiis EDC, EDF, FDC contento.

Sumanrur enim aequales reéiae lineae AB, DE, et jungantur HB,
KB, FE, GE. V Quoniam igitur FG perpendicularis cit ad fubjeétum

planum, et ad omnes reâas iineas ’
quae ipfam tangunt, et in fubjee’to A D
film piano, rectos faciet anguios d. d. 3.Def.rr;
uterque igitur anguiorum F GD, v
FGE recrus cit. eadem ratione, et L E C
uterque ipforum HKA, HKB eft K H 1 G
recrus. et quoniam duae KA, AB
duabus GD, DE aequales funt, airera aireri, et anguios aequales con-
tinent, erir bafis BK bafi EG aequaiis e. Cpt aurem et KH aequaiis GF, e.4. î-

atque anguios reâos continent; aequaiis igitur erir HB ipfi FE °. rur-
fus, quoniam duae AK, KH duabus DG, GF aequales funr, et rectos
continent anguios ; erir bafis AH bafi DF aequaiis; clique AB aequa-
iis DE; duae igitur HA, AB duabus FD, DE funt aequales, et bafis
HB eft aequaiis bali F E; ergo anguius BAH anguio EDF aequalis
crit f. eadem ratione, et anguius HAL anguio F DC eli aequaiis. quan- f. 8. la
doquidem fi affumamus aequales AL, DC, et jungamus KL, HL, GC,.
FC, quoniam rotus angrius BAL efi aequaiis tori EDC, quorum BAK
ipfi EDG ponitur aequaiis ; erir reiiquus KAL aequaiis reliquo GDC.

K k et
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e.4.1.

l. 8. 1.
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et quoniam duae KA, AL dmbus GD, DC aequales flint, et anguios
aequales continent, bafis KL bafi GC aequaiis crite. efi aurem et
KH aequaiis GF, duae igitur LK, KH duabus CG, GF funr aequa-
les; anguiofque rectos continent;
ergo bafis HL aequaiis efi bafi A. DFC. rurfus, quoniam duae HA,
AL duabus FD, DC aequales B

funr, et bafis HL aequalis bafi FC, L E C
erir anguius HAL aequaiis anguio K H G FI
FDCf. quoniam igitur tres an-

. guii piani BAL, BAH, HAL quibus continerur anguius foiidus ad A,

3.8.11.

i 3.26.11.

aequales funt tribus anguiis pianis EDC, EDF, FDC quibus anguius
foiidus ad D continerur, finguii finguiis, et fimiiiter funt pofiri; erir
foiidus anguius ad A anguio foiido ad D aequaiisg. Ad datam igitur
reétam lineam, et ad darum in ipfapuné’rum dato anguio folido tribus

planis anguiis contenro aequaiis anguius foiidus eonfiirurus efi. E. F.

PROF. XXVII. PROB.
A Data reéta linea dato folido paraliciepipedo fimile,

et fimiiiter pofitum folidum paralielepipedum de-

fcribere. -
Sir ree’ta quidem linea AB, datum vero folidum parailelepipedum

CD. oporret a data recta linea AB dato folido paraiieiepipedo CD fi-
miie,’er fimiiiter pofitum foiidum paraileiepipedum defcribere.

Confliruatur enim ad rectaux lineam AB, et ad datum in ipfa punc-
tum A anguio foiido ad C aequaiis anguius a qui planis anguiis BAK,

KAH, HAB, contineatur, ira ut anguius quidem BAK aequaiis fit
anguio ECG, anguius vero KAH anguio GCF, et adhuc anguius HAB

anguio

"4---
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anguio FGE; et fiat ut EC ad CG, ira BA ad AK, ut aurem GC
ad CF, ira KA ad AHl’; ergo ex aequaii ut EC ad CF, ira erir BA ad b. :2. 6.

AHC. compiearur parafieiogrammum BH, et AL folidum. quoniam igi- c. 22. S-

tur efi ut EC ad CG, ira BA ad L
AK, circa aequales anguios ECG, Il H w M D
BAK larera funr proportionaiia; F
fimiie igitur cil: paraiieiogram- j
mum BK paraiieiogrammo EG. Keq G
eadem quoque ratione paralieio- B o E :
grammum KH limiie cil paraile-
logrammo GF, et paralielogrammum HB paraiieiogrammo FE. tria
igitur paralleiogramma foiidi AL tribus paraiielogrammis foiidi CD fi-
miiia funr; fed tria tribus oppofiris funr fimiiia et aequaiia d. et quo- d. 24.11:
niam anguli piani quibus continentur foiidorum anguii foiidi, funr inter
le aequales et fimiiiter pofiti, erunt et anguii foiidi inter le aequaiesc. e. B. u.
Ergo AL folidum foiido CD limile f erir. A data igitur recta linea AB f- u- M I!-
daro foiido paraiielepipedo CD, foiidum paraiieiepipedum AL (imile, et

fimilircr pofirum defcriptum eût. E. F.

PROP.1XXVIII. THEOR.
SI foiidum parallepipedum piano fecetur per diagonales

oppofitorum pianorum, ab ipfo piano bifariam feca-
bitur.

Sir enim foiidum parailelepipedum AB, et oppofitorum pianorum
AH, GB diagonales fint DE, CF quae le. duetae film inter aequales
anguios paraileiogrammorum AH, GB. et quoniam utraque CD, F E
parailela efi ipfi GA, non in eodem curn ipfa piano, erunt CD, F E
inter a: parallclaea; quare diagonales CF, DE funt in piano in quo a. 9. u;

K k 2 " funt
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i».16.11’.fi1nt hac paraiieiae; et inter le paraiieiae erunrb. Dico igitur foiidum

r AB a piano CDEF bifariam fecari. a
j mioniam enim aequaie cit CGF trianguium trianguio CBF, trian-
18- 34- 1- gulum veto DAE trianguio DHEC; efi aurem et CA paraiieiogram-

d. 24- lI-mum paraiieiogrammo BE aequaie 5l, oppofitum C B
enim ef’r; et paraiieiogrammum GE paraiieio- H10
grammo CH: erir prifma contentum duobus tri-
anguiis CGF, DAE, et tribus paraiieiogrammis p

CA, GE, EC aequaie prifmari quod continerur D H.
duobus trianguiis CBF, DHE, et tribus paralie- A E

Co G. lioiogrammis BE, CH, EC°; erenim planis fimiii- i i
bus, muititudine- et magnitudine aequaiibus, et fimiiiter pofitis continen-

tur, et nuilus ex ipforum anguiis folidis continerur pluribus quam ni-
bus anguiis planis. Ergo rotum AB foiidum a piano CDEF bifariam

feearur. E. D.

PROP. XXIX. THEOR.
SOLIDA paraiieiepipeda quae in eadem funt bafi, et ea-

edem airirudine, quorum infiitentes reétae funt in eif;
’ dem reétis iineis, inter fe funt aequales.

Vid.Fig.a,3. Sint enim in eadem bafi AB folida paraiielepipeda AH; AK, eadèm
airirudine, quorum infilientes reétae AF, AG, LM, LN; CD, CE,

BH, BK fint in eifdcm reétis iineis FN, D H

- KDK. Dico foiidum AH foiido AK ae- î N.

quaie clic. i .Via. En L Primo liabeant paraiieiogramma DG, C xi!
HN bafi AB oppofita, iatus commune A L
HG. quoniam igitur foiidum. AH fcétum eli piano AGHC per dia-r.

gonales .
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gonaies AG, CH oppofitorum pianorum ALGF, CBHD, bifariam fe-
cabirur AH a piano AGHC a. dupium igitur eii foiidum AH prifinatis a. 28. 11.
quod trianguiis ALG, CBH continerur. eadem ratione, quoniam folié
dum AK feétum cit piano LGHB per diagonales LG, BH oppofirorum

pianorum ALNG, CBKH, erir foiidum AK dupium ejufdem prifmaris
quod trianguiis ALG, CBH continerur. foiidum igitur AH foiidoAK
ei’t aequaie.

Non aurem habeant paralieiogramma bali oppofita videlicet DM,
EN latus commune. quoniam igitur paraiieiogrammum eli unumque
ipforum CH, CK, erir CB urriquc reétarum DH, EK aequaiisb; ergo b. 34. 1..

et DH eli aequalis EK. communis addarur, aut auferatur HE; crin

D H E K Dryx AG AN

WB C
A L

igitur DE aequaiis HK. quare et CDE trianguium trianguio BHK
cit aequaie c. paraiieiogrammum aurem DG eli aequaie paralielogram- c. 38. 1..

m0 HNd. eadem ratione et AFG trianguium cil aequaie rrianguiod. 36.1.
LMN. et efi paraiieiogramrnum quidem CF aequaie paralieiogrammo

. BM, paralieiogrammum veto CG paralieiogrammo BN c; oppofita enim e. 24. 11.

funr. Ergo et prifina contenrum duobus trianguiis AFG, CDE, et
l tribus paraiieiogrammis AD, DG, GC efi aequaie f priiinari quod duo- f. C. 11.

bus trianguiis LMN, BHK et tribus paraiieiogrammis BM, MK, KL
continerur. abiaro igitur prifinare LMN,BHK ex folido cujus bafis eft
paraiieiogrammum AB, oppofitum aurem ipfi, FDKN; et ex eodem.

foiido
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folido ablaro prifinarc AFG, CDE; erir reliquum foiidum, paraiieicpi-
pedum le. AH aequaie reliquo foiido, paralleiepipedo le. AK. fonda
igitur paraiieiepipeda Sac. O; E. D.

PROF. XXX. THEOR.
SOLIDA paralleiepipeda quae in eadem flint bali, et ea-

dem altitudine, quorum infillentes reéiae non funt
in eifdcm reétis iineis, inter fe funt aequaiia.

Sint enim in eadem bali AB foiida paralielepipeda CM, CN, et
cadem altitudine, quorum infilienres reétae AF, AG, LM, LN, CD,
CE, BH, BK, non funt in eifdem reétis iineis. Dico folidum CM, fo-
lido CN aequaie elle.

Froducantur enim FD, MH et NG, KE, et conveniant inter le in
punétis O, F, Q, R; et A0, LP, BQ, CR junganrur. quoniam

igitur planum LBHM paraiielum cit piano oppofito ACDF, et planum
quidem LBHM illud eli in quo funt paralieiae reétae LB, MHFQ, in
quo eriam cit figura BLPQ; planum vero ACDF eli illud in quo funr
parallelae AC, FDOR, in quo etiam cil figura CAOR; crunr figurae

BLPQ,
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BLFQ, CAOR in planis inter le paraiielis. fimiiiter quoniam pla-
num ALNG oppolito piano CBKE paraiieium eli, et planum quidem
ALNG illud eli in quo lunr paralieiae AL, OPGN, in quo eriam cl!
figura ALPO; planum vero CBKE elt illud in quo lunr paralieiae
CB, RQEK, in quo etiam eli figura CBQR; erunt figurae ALFO,
CBQR in planis inter le paraiieiis.’ et funr plana ACBL, ORQF in-
ter le paralieia; folidum igitur CF eft parallelepipedum. lolidum aurem

CM cujus balis ACBL, et paraiieiogrammum ipli oppofitum FDHM,

263

aequaie eli a foiido. CP cujus balis eli paraiieiogrammum ACBL, et cit 29v "a
oppolirum ORQF; in eadem enim funt bafi, et ipforum infilientes
reétae AF, A0, CD, CR; LM, LP, BH, BQ funt in eifdem rec-
tis,iineis FR, MQ, Ted loiidum CF eli aequaie a foiido CN, erenim
in eadem funr bali ACBL, et eorum infilientes reétac A0, AG, LP,
LN, CR, CE, BQ, BK funr in eildem rec’tis iineis ON, RK. Ergo
foiidum CM, foiido CN aequaie erir. Solida igitur parallelepipeda 8re.

(LE. D. -PROF. xxxr. THEOR.

SOLIDA parailelepipeda quae in aequaiibus funt balibus,
et eadem altitudine, inter le funt aequaiia.

Sint in aequaiibus balibus AB, CD folida paraiieiepipeda AE, CF,

et eadem aititudine. Dico foii- P F R
dum AE folido CF aequaie elfe. N Mg X]:

Sint primo infilientes reétae (ËÎV K X
lineae ad reéros anguios balibus 0 D a
AB, CD. ponanrur aurem foii- B
da ira ut bales fint in eodem pla- C L A S H T
no, et ut in direétum lint larera
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CL, LB; rafla igitur LM quae infiflit punéto L communis cri: foli-

a. r 3. u. dis AE, CFa; reliquae autem infiflentesxcé’tae fint AG, HK, BE; DF,

OP, CN. et primo fit angulus ALB aequalis angulo CLD; in direc-
tum igitur erunt AL, LD. producantur 0D, HB et conveniant in Q,
et complcatur folidum parallelepîpcdum LR cujus bafis CR parallclogram-

mum LQ, et LM una ex infificntibus mais. quoniam igitur AB pa-
rallelogrammum parallclogrammo CD efl aequalc, crit ut bafis AB ad

b. 7’ s-bafim LQ, ira bafis CD ad candcm LQË. et quoniam folidum pa-
rallelcpîpedum AR (66mm dt plane LMEB oppofitîs planis AK, DR

parallelo, cri: ut AB bafis ad bafim LQ, îta folidum AE ad folidum
LR c. eadcm ratione quoniam folidum paralielepipedum CR fcâum cit

plane LF parallclo planis oppofitîs CF, BR, ut bafis CD ad bafim
LQ, ira cri: folidum CF ad folidum LR. (cd ut bafis AB ad bafim
LQ, ira oflcnfa fuit bafis CD ad LQbafim. ut igitur folidum AE

c. 25.11.

ad LR folidum, in folîdum CF 1),.ËF R ,
ad folidum LR. Cfl igitur folî- xx N -FMx E

41.9. 5. dum AE folido CF aequalcd. k x (à;x î X
Scd fint in aequalîbus bafibus 0 D Q

SB,CD folîda parallclcpipcda SE,   B
CF, et cadcm altitudine, fintquc C L B - H T .
reé’tae infiflcntcs ad rcâos angu- A S

n los bafibus; pofitîfquc bafibus SB, CD in eodem plano, ita ut in dî-
rcflum fin: CL, LB, non fit angulus SLB aequalis angulo CLD; cri:
folidum SE acqualc folido CF. producantur DL, T5 et conveniant
in A, et pet B ducatur ipfi DA parallcla BH; produâae vero HB, 0D
in Qconvcniant; et complcamur folida AE, LR. folidum igitur AE

. ’ cujus bafis afin LE parallclogrammum, et oppofitum ipfi AK, acqualc
Â e 29. u. CH folido SE cujus bafis CR LE et oppofitum ipfi SX°; in eadcm enim
. fun: bafi LE, et eadcm algitudînc, ct eorum infificntcs même lineae vî-

delicct

.-1,..



                                                                     

34 T" :3 ’(x. x-)

LIBER UNDECIMUS. . 265
delicet LA, LS, BH, BT; MG, MV, EK, EX in eifdcm flint mais
lineis AT, GX. quoniam veto parallelogrammum AB aequale en ipfi
SBf, ctenim in eadcm funt bafi LB, et in eifdem parallclis LB, AT ;f. 3 5. r.
cfl aurem bafis SB aequale bafi CD; erir bafis AB bafi CD aequalis.
et efi angulus ALB anguio CLD aequalis; erir igitur, ex prius orien-
fis, folidum AE aequalc foiido CF. folidum autem AE aequalc citen-
fum cit folido SE. Ergo et folidum SE folido CF efl acqualc.

Scd non fint infiflentes reâae AG, HK, BE, LM,’ CN, R5, DF,

0P ad rafles angulos ipfis AB, CD bafibus. Dico rurfus folidum AE
aequaie elfe folido CF. ducantur 3 a punais G, K, E, M; N, S, F, P ; g. u. n.
rad fubjcflum planum perpendiculares GQ, KT, EV, MX; NY, SZ,
FI, PU; et piano in punais Q, T, V, X; Y, Z, I, U, occurrant,
et jungantur QT, TV, VX, XQ; YZ, ZI, 1U, UY. Q10niam igi-

ME P "Fa S

G . .NLné VK o D u I.

. K z;AHQT 0- Ytur GQ, KT ad reâos funt anguios eidem piano, 6mm ipfae inter
fe parallelaeh. et parallelae flint MG, EK; plana igitur MQ, ET b. 6. n;
quorum unum tranfit per MG, GQ, et altcrurn per EK, KT quae
ipfis parallelae funt et non in eodem plano, funt inter fe parallclaî. ea-i. r 5. u

dem ratione, et plana MV, GT inter fe parallela funt. folidum igitur
QE cit parallelepîpedum. fimiliter oflendetur folidum YF paraHelepi-

pedum cire. efi aurem, ex praemiflîs, folidum EQaequale folido FY,

in acqualibus enim funt bafibus MK, P5, et eadem altitudine, et eo-
rum reé’tae infiflentes ad rcâos anguios funt bafibus. Ted EQfolidum
folido AE efl aequalek; folidum vcro FY aequaie CR folido CF k. fi- k’ 29’ a"

30.11.

L l quidem



                                                                     

z66

a. Cor.45.x.

d b.3x.u.

a. 25.11.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
quidem in eadem funr bafi, et eadem altitudine. Ergo et folidum AE
folklo CF aequale erir. Solida igitur paralielepipeda 8re. Q; E. D. t

PROF. XXXII. THE OR.
SOLrDA parallelepipeda quae candem habent altitudi-

nem, inter fe funt ut bafes.

Sint folida parallclepipeda AB, CD quae eandcm altitudinem ha-
beant. Dico inter (e cire ut baies, hoc efi ut AE bafis ad bafim CF,
ira folidum AB ad CD folidum.

Applicerur enim ad rcâam lineam FG paralielogrammo AE ae-

quale FH, ira ut anguius B D K
F GH aequalis fit anguio

LCGa; et complearur foli- N o P LLQL
dum parallelepipedum GK E i
cu’us bafis fit FH, et una ex

métis infifienribus fit FD. A M O G H ,
folidum igitur AB folîdo GK cil aequaleb, in aequalibus enim funt

bafibus AE, FH, et eadem airirudine. iraque quoniam folidum paral.
lelepipedum CK plano DG feeatur oppofitis planis parallelo, erir utHF
bafis ad bafim FC, ira folidum HD ad DC folidumc. arque dt bafis
quidem PH bafi AE aequalis, folidum vero GK. aequale folido AB.
efi igitur et ut AE bafis ad CF, ira folidum AB ad folidum CD. Quarc

fonda paralldepipcda &c. E. D.
COR. Hinc prifinara quorum bafes funr rriangula, et quae eandem.

habcnt akirudinem, funt inter (e ut bafes. .
Habcanr enim prifinara quorum bafcs fun: rriangula AEM, CF G,

îpfifquc oppofira N80, PDQeandem altitudinem; et compieantur pa-
ralielogranmla AE, CF, et fonda parallclepîpcda AB, CD, in quorum-

primo-

F
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primo fit M0 una ex métis infifienribus, Gdero in altero. QIoniam
igitur folida parallelepipeda AB, CD eahdem habent altitudinem, erunt

ca inter (e ut bafis AE ad bafim CF; quare prifinata quae ipforum

267

fiant dimidia d funt inter fe ut bafis AE ad CF bafim, hoc cpt ut tri- d. 28. u;

anguium AEM ad triangulum CFG.

PROP. XXXIII. THE OR.

IMILIA folida parallelepipeda inter fe funt in triplicat

ratione homologorum laterum. ’
Sint fimilia folida parallelepipeda AB, CD; lams aurem AE ho-

mologum fit latcri CF. Dico folidum AB ad CD folidum triplicatam
rationem habere ejus quam habet AE ad CF.

Froducantur enim EK, EL, EM in direëtum ipfis AE, GE, HE;
et ipfi quidem CF aequalis ponatur EK, ipfi veto FN aequalis EL;
et adhuc ipfi FR aequalis EM; et KL parallelogrammum, et K0 fo-

lidum compieantur. quoniam B X
igitur duae KB, EL duabus CF, D H P
FN aequales funt; fed et an- R G
gulus KEL’ anguio CFN en ae- N ikx

, qualis, quia et angulus AEG

ipfi CF N aequalis cit 0b fimi- C F A L
,Iitudinem folidorum AB, CD, M
erir et KL paraiieiogrammum 0
fimile et aequale paralielogram-

m0 CN. eadem ratione et parallelogrammum MK aequaie cit et fi-
mile parallelogrammo CR, et adhuc parallelogrammum 0E ipfi F D
parallelogrammo. tria igitur parallelogramma folidi K0 tribus paral-

L l 2 lelogrammis

L
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d. 25. n.
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lelogtammis folidi CD aequalia et fimilia funt. fed tria tribus op-
pofiris aequalia funt et (imilia a. folidum igitur K0 aequale cit et fi-
mile folido CD b. complearur GK parallelogrammum, et a bafibus qui-
dem GK, KL parallelogrammis, altitudine vero eaclem curn ipfo AB, fo-
lida compleantur EX, LP ira fellicer ut reâa EH fit una ex earum mais

infilicntibus. et quoniam 0b fimilirudinem folidorum AB, CD, et per-
mutando, efr ut AE ad CF, ira EG ad FN, et EH ad’FR; aequa-
lis aurem FC ipfi EK, et FN ipfi EL, et FR ipfi EM; erir igitur ut
AE ad EK, ira EG ad EL, et HE ad EM.- fed ut AE quidem ad
EK, ira C AG parallelogrammum ad parallelogrammum GK; ut au-
rem GE ad EL, ira GK ad KL; et ut HE ad EM, ira PE ad KM.
et ut igitur AG parallelogrammum ad parallelogrammum GK, ira GK

ad KL, et PE ad KM. fed ut B XAG quidem ad GK, ira AB foli- D H P
dum ad folidum EXd; ut au- R G
rem GK ad KL, ira folidum EX N
ad PL folidum; et ut PE ad
KM, ira PL folidum ad folidum c F A E
K0. et ut igitur folidum AB M
ad folidum EX, ira EX ad PL, O i
et PL ad K0. fi aurem fint
quatuor magnitudines deinccps proportionalcs, prima ad quartam trion-

catam rationem habere dicitur ejus quam habet ad fecundam. ergo et
AB folidum ad folidum K0 triplicaram habet rationem ejus, quam AB
ad EX. fcd ut AB ad EX, ira AG parallelogrammum ad parallelœ
grammum GK, cr AE méta linea ad ipfam EK. quare et AB folidum
ad folidum K0 triplicaram rationem habebit ejus, quam AE haber ad
EK. aequaie aurem cil folidum K0 folido CD, et rafla linea EK rec-
rac CF cit aequalis. Ergo et AB folidum ad folidum CD rriplicaram ha-

ber

L
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ber rationem cjus, quam ipfius larus homologum AE haber ad homo-

logum larus CF. E. D.
COR. Ex hoc manifeflurn efr, fi quatuor reêrae lineae proportio-

nales fuerinr, ut prima ad quatrain, ira elle folidum parallelepipedum
quod fit à prima ad folidum quod à fecunda, [inule et fimiliter de-
fcriptum; quoniam et prima ad quartam rriplicatam rationem habcr
ejus quam prima ad fecundam e.

PROF. D. THEOR.
SOLIDA parallelepipeda quae continentur parauelogram-

mis quae inter fe funt aequiangula, fingula fingulis,
hoc efi quorum anguli folidi funt inter fe aequales; ha-
bent rationem inter fe eandem ei quae compofita cri ex
laterum rationibus.

Sint folida parallelepipeda AB, CD, quorum AB continerur paral-
lclogrammis AE, AF, AG, quae aequiangula liant, fingula fingulis, pa-

G-

1) L B F O

K YNH .CEiKL Pa M A s5.-..- 9.c K Td v xrallclogrammis CH, CK, CL quibus continerur folidum CD. erir ratio
quam habet folidum AB ad folidumCD eadem lei quae compofira en;

. ex

:69»

e. u.Dcf. 5.
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ex rationibus laterum AM ad DL, AN ad DK, et A0 ad DH. pro-
ducanrur enim MA, NA, 0A ad P, Q R, ita ut AP aequalis fit ipfi
DL, AQipfi DK, et AR ipfi DH; et compleatur folidum parallele-
pipedum AX contenrum le. parallelogrammis AS, AT, AV ipfis CH,
CK, CL fimilibus et aequalibus, fingula fingulis. folidurn igitur AX

a. c. n. folido CD cit aequale a. compleatur etiarn folidum AY cujus bafis cil
AS, una veto ex mais infifienribus cil A0. exponatur aurem refta
quaevis a, et ut MA ad AF, ira fiat a ad reflam b; ut vero NA ad
AQ, ira fiat b ad c; et ut 0A ad AR, ira fiat c ad d. quoniam igi-

GnL-B o
K D . YE NW...Ï.

D..-

tur AE parallelogrammum aequiangulum cit ipfi AS, erir AE ad AS,
ut reflet a ad ipfam c;, hoc enim in 2 3. 6. ofienfum dt. folida veto
AB, AY quae inter plana parallela BOY, EAS conflituunrur, eadem
funt altitudine. CR igitur folidurn AB ad folidum AY, ut bafis AE ad

b. 32. u. bafim AS ”, hoc efl ut méta a ad reflam c. folidum veto AY elr ad

c. 25. rr.folidum AX, ut bafis OQ ad bafim QRC, hoc efr ut refra 0A ad ip-
làm AR, hoc cil ut reéra e ad ipfam d. quoniam igitur folidum AB
cit ad folidum AY, ut reâa a ad refram c; ut veto folidum AY ad
folidum AX, ira cit reéra c ad ipfam d; erir ex arqaali folidum AB
ad folidum AX five CD, ut «en a ad refrain d. ratio autem a ad d

compofira
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eompofira dicitur d ex rationibus’a ad b, b ad c, et c ad d, quae cac- d.A.Dcf.5.

dem funt, fingulae fingulis, rationibus larerum MA ad AP, NA ad
AQ, et 0A ad AR. latera aurem AF, AQ, AR, aequalia funr la-
teribus DL, DK, DH, fingula fingulis. Ergo folidum AB haber ad fo-
lidum CD rationem eandcm ei quae compofira eft ex rationibus late-
tum AM- ad DL, AN ad DK, et A0 ad DH. (L E. D.

PROP. XXXIV. THEOR.
AEQUALIUM folidorum parallelepipedorum bafes funr

reciproce proportionales altitudinibus; et quorum
folidorum parallepipedorum bafes funt reciproce propor-
rionales altitudinibus, ea inter fe funt aequalia.

Sint aequaiia folida parafielepipeda AB, CD ; dico ipforum bafes cire

rcciproce proportionales altitudinibus; hoc ef’r ut EH bafis ad bafim
NP, ira elle altitudinem folidi CD ad folidi AB altitudincm.

Sint enim primum infiflentes AG, EF, LB, HK; CM, NX, 0D,
PR ad reâos angulos bafibus ipforum. Dico ut EH bafis ad bafim

NP, ira elfe CM ad AG. fi igitur ba- K B R D
fis EH bafi NP fit aequalis, quoniam G 1X);
et AB folidum aequale efr folido CD, i
erir et CM aequalis ipfi AG. fi enim H L P 0
bafibus EH, NP aequalibus exifientibus

non finr AG, CM altitudines aequales, A E C N
neque AB folidum. folido CD aequale erir. ponitur aurem aequale. non

igitur inaequalis cit altitude CM altitudini AG; igitur en aequalis;
ac proprerea ut EH bafis ad bafim NP, ira erir CM ad AG.

At veto mon fit bafis EH aequalis bafi NP, (cd EH fit major.
(:11 aurem AB folidum folido CD. aequale; ergo major cil: CM ipsâ

AG,.
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a. 7.5-folidum ad folidum CVa. fed ut

b- 32. "dis EH ad NP bafimb; aeque alra G

EUCLIDIS ELEMENTORUM
a AG; fi enim non, neque rurfus forent folida AB, CD aequaiia; po-

nunrur aurem aequalia. iraque ponatur CTaequalis ipfi AG, et a bafi
quidem NP, altitudine aurem CT folidum parallelepipedum CV com-
plearur. Qyoniam igitur folidum AB folido CD en: aequale, erir ut

AB folidum ad folidum CV, ira CD R D

AB folidum ad folidum CV, ira ba- K X

enim funt AB, CV folida ; ut aurem
folidum en ad iprum CV, ira MP ba- H

c. 25.ln.(is ad bafim PT°, et rcëra MC ad A C N
d. 1.6.ipfam CTd; et igitur ut bafis EH

ad NP bafim, ira MC ad CT. efi aurem CT aequalis AG; ergo et
ut EH bafis ad bafim NP, ira MC ad AG. quare folidorum parallc-
.lepipedorum AB, CD bafes funt reciprocc pr’oPorrionales Lalrirudini-

bus.

Rurfus folidorum paraHelepîpedorum AB, CD bafes fiat reciproce

proportionales altitudinibus; firque ut EH bafis ad bafim NP, ira fo-

lidi CD altitudo ad altitudinem ’folidi K- 3 R D
AB; dico folidum AB folido CD ae- G l I v
quaie elle. fint enim rurfus infiftentes

ad reâos angulos bafibus. et fiquidcm H Lj P 0
bafis EH fit aequalis bafi NP, clique Km j
ut EH bafis ad bafim NP, ira alri- A E C N
tudo folidi CD ad folidi AB altitudinem; erir folidi CD altitude al-

X

c. A. 5. rirudini folidi AB aequalis e. folida aurem parallclcpipeda, quae funt in
f. 31.11. acqualibus bafibus et cadem altitudine inter le aequalia [tint f; ergo fo-

lidurn AB folido CD cfi aequale.
Scd non fit EH bafis aequalis bafi NP, et fit EH major. quoniam

igitur
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igitur cil ut bafis EH ad bafim NP, ira CM altitudo folidi CD ad AG
altitudinem folidi AB, erir CM major ° ipfa AG. ponatur rurqu Co 4. S-

ipfi AG aequalis CT, et fimiliter fo- - R D
, lidum CV compleatur. iraque quo-

niam cit ut EH bafis ad bafim NP, K B
ira CM ad ipfam AG, aequalis au- G I F
rem cit AG ipfi CT, erir ut bafis L
EH ad NP bafim, ira MC ad CT. H -KX P
fed ut bafis EH ad NP bafim, ira b AwE C N 5.32.";
AB folidum ad folidum CV; aeque
alra enim funt folida AB, CV; ut aurem MC ad CT, ira et MF bafis q
ad bafim PT, et folidum CD ad folidum CV°. et igitur ut folidum 925.";
AB ad folidum CV, ira CD folidum ad folidum CV. urrumque igitur
folidorum AB, CD ad ipfum CV candem rationem haber; folidum igi-

tur AB folido CD cit aequale. Q E. D. ’
Non finr aurem (tantes FE, BL, GA, KH; XN, D0, MC, RP

ad re&os anguios baiibus folidorum; et a punfris F, B, K, G; X, D.
R, M ad plana bafium EH, NP ducantur perpendiculares, quae planis

K B

X

G F
T

A LE
in punais S, Y, V, T; il, I, U, Z occurrant, et compieantur folida
F V, XU, quae parallelepipeda crunr, ut in cart: ultimo Prop. 3 r . hujus
ofienfum fuir. Dico cr [fic aequalibus exiflenribus folidis AB, CD, ba-

M m fcs
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res elfe reciproce proportionalcs altitudinibus. fc. ut EH bafis ad bafim
NP, ira elfe altitudinem folidi CD ad folidi AB altitudinem. Quoniam
enim folidum AB folido CD efi aequale, folido aurem AB aequale efr foli-

g- 29- 13m dum BT S, in eadem namque funr bafi FK, et cadcm altitudine; et foli-

. dum DC cil aequale folido DZ il, in eadcm enim trirfus flint bafi XR,
et eadem altitudine; erir et folidum BT folido DZ aequale. aequalium
aurem folidorum parallelepipedorum, quorum infifrenres bafibus ipfo--
mm funt ad reéros angulos, bafes funr reciproce proportionales altitu-

dinibus, ut ofienfum fuir. en igitur ut bafis FK ad bafirn XR, ira fo-
lidi DZ altitudo ad altitudinem folidi BT. arque cit bafis quidem FK

K Ba N:x d
V7 l s

A Il
bafi EH aequalis, bafis vero XR aequalis bafi NP. quare ut EH bafis
ad bafim NP, ira cil altitudo folidi DZ ad folicli BT altitudinem. cae-
dem aurem flint altitudines folidorum DZ, DC, ut et folidorum BT,
BA. . cit igitur ut EH bafis ad bafim NP, ira folidi DC altitudo ad
altitudinem folidi BA. Ergo folidorum parallclepipedorum AB, CD
baies (un: reciproce proportionales altitudiuibus.

Rurlixs, folidorum parallelcpipedorum AB, CD baies fint rcciproce
proportionales altitudinibus, fitque ut EH bafis ad bafim NP, ira folidi
CD altitudo ad altitudinem folidi AB. Dico folidum AB folido CD
aequale cire. Iifdem namque conflruéris, quoniam ut EH bafis ad ba-
fim NP, ira folidi CD altitudo ad altitudinem folidi AB, et bafis qui-

dem
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dem EH cil: aequalis bafi FK; NP vero ipfi XR; erir ut FK bafis
ad bafim XR, ira altitudo folidi CD ad folidi AB altitudinem. eacdem
aurem funr altitudines folidorum AB, BT, eripforum CD, DZ; eli
igitur ut FK bafis ad bafim XR, ira folidi DZ altitudo ad altitudinem
folidi BT. quare folidorum BT, DZ parallelepipcdorum baies funr
reciproce proportionales altitudinibus; ipforum aurem infificnres funt
ad reéros angulos bafibus; ergo, tur prius oflenfum, BT folidum folklo

275

DZ cit aequale. fcd folidum quidem BT aequale B cil: folido BA, fo- ga 294M
lidum vero DZ efi aequale folido 9 DC, fiquidern in iifdem funr bafibus,

et eadem altitudine. Ergo et folidum AB folido CD cfr aequale.
Q E. D.

PROP. XXXV. THEOR.

SI fint duo anguli plani aequales, et in ipforum vertici-
bus fublimes reérae lineae infiiianr, quae curn mais

lineis a principio pofitis angulos contineant aequales, alte-
rum alteri; in fublimibus aurem fumantur quaevis punéia,
arqueab ipfis ad plana in quibus funr anguli, perpendicu-

-lares ducantur; et a punéris quae a perpendicularibus fi-
unt in planis, ad primos angulos junganrur reërae lineae;
hac cum fublimibus aequales angulos continebunt.

Sint duo anguli plani aequales BAC, EDF; et a punais A, D fu-
blimes reflae lineae AG, DM confiituantur, quae curn métis lineis a
principio pofiris aequales anguios contineant, alterum alrcri; angulum
quidem GAB aequalem angulo MDE, anguium vero GAG angulo
MDF aequalem ; et fumanrur in ipfis AG, DM quaevis pruié’ra G, M,

a quibus ad plana pet BAC, EDF ducantur perpendiculaires GL,MN

M m 2 occurrentcs

30.11,
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occurrenres planis in punais L, N; et LA, ND jungantur. Dico an-
gulum GAL angulo MDN aequalem cire. .

Ponatur ipfi DM aequalis AH, et per H ipfi GL parallela duca-
tur HK. efi aurem GL perpendicularis ad planum BAC; ergo et HK
ad planum BAC perpendicularis erita. ducanturra puné’ris K, N ad

reéras lineas AB, AC, DE, DF perpendiculares KB, KC, NE, NF;
et- HB, BC, ME, EF jungantur. Œoniam igitur HK ad rectos an-
guios cil piano BAC, erir et planum HBK, quod pet ipfam HK tran-
Iir ad reâos angulos piano BACb; duera aurem cil in plane BAC réera

D

C

pu KE NL .H MG.

AB ipfi BK planorum communi feërione ad rectos angulos; quare A’B*

perpendicularis cit ad planum HBKC, et ad omnes refras lineas quae
in eo plane ipfam rangunt rc&os facier angulos d. tangit aurem ipfam
reéta BH, in ’eo cxii’rens plano; recrus igitur eii angulus ABH. cadem

ratione et angulus DEM cd recrus; ergo anguius ABH ipfi DEM efi
. aequalis. cit aurem et HAB angulus aequalis angulo MDE. duo igi-
tur triangula flint HAB, MDE duos angulos duobus angulis aequales
habentia, alrcrum alteri, et unum larus uni lateti aequale, quodluni ae-
qualium angulorum fubrcnditur, videlicet HA ipfi DM; ergo et reli-
qua larcra reliquis latcribus aequalia habebunt, alterum alteriF. quare

AB.
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AB efl aequalis DE. fimîliter, jamais HC, MF demonflrabimus et
AC ipfi DF aequalem elfe. Œoniam igitur AB quidem CR aequalis
DE, AC vero ipfi DF, erunt duae BA, AC duabus ED,. DF aequa-
les; fed et angulus BAC angulo EDF efl aequalis; bafis igitur BC
bafi EF, et reliquî angulî reliquis angulîs aequales funtf. ergo angulus f. 4. 1..

ABC angulo DEF eft aequalis. efl autem et reâus ABK aequalis
reâo DEN, quare’et reliquus CBK reliquo F EN efi aequalis. eadem

ratione, et BCK angulus CR aequalis angulo EF N. l itague duo fun:
triangula BCK, EFN duos angulos duobus angulis aequales habentîa,

alterum alteri, et unum latus uni laterî aequale, quod CR ad aequales
angulos, videlicet BC ipfi EF; ergo et reliqua latera reliquîs lateribus
aequalia e habebunt. aequalis igitur efl BK ipfi EN. si? autem et ABe. 26. tu
ipfi DE aequalis ; quam duae AB, BK duabus DE, EN aequales film;
et reflos continent angulos. bafis igitur AK efi. aequalis bafi DN. et
cum AH fit aequalis DM, erir et quod fit ex AH quadratum quadrato
ex DM aequale. (cd quadrato. ex AH aequalîa G âme quadrants. ex AK, g. 47. 1..

KH ; etenîm reflus efi anguius AKH. quadrette autem ex DM ae-
qualia 8 funt ex DN, NM quadrata, quia angulus DNM efi rcâus.
quadrara igitur ex AK, KH quadratis ex DN, NM funt aequaiia, quo-
rum quadratum ex AK aequale efi quadrato ex DN. ergo reliquum
ex KH xquadratum reliquo quadrato ex NM efi aequale; et idco refla
linea HK ipfi MN aequalis. et quoniam duae HA, AK duabus MD,
DN aequales funt, altera alteri, et bafis HK bafi MN oflenfa CR ae-

qualis, angulus HAK angulo MDN aequalis erith. E. D. h. 8
COR. Ex hoc manifeflum efi, fi (in: duo angulî plani aequales, ab

îpfis aurem conflituanwn fublimcs reâae lineae aequales, quae cum

refus lineis a principio pofitîs aequales contineant angulos, alterum al-

teri, perpendiculares quae ab ipfis ad plana in quibus fun: primi an-
guli ducuntur, inter fe aequales cira.

Z7277

.1.

Corollarii;
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Corollarii alia Demonfiratio.

Sint duo anguli plani BAC, EDF inter fc aequales, et reé’tae fubli-

mes et aequales AH, DM, cum ipfis BA, AC, et ED, DF aequales
contineant anguios, altemm alteri, anguium fcilicer HAB angulo MDE,

et anguium HAC angulo MDF aequalem; et ad plana BAC, EDF
ducantur perpendiculares HK, MN; erir HK. ipfi MN aequalis.

Qyoniam enim angulus folidus ad A contentus efi tribus angulis
çianis BAC, BAH, HAC qui, finguli fingulis, fun: aequales tribus au.

D

gulis planis EDF, EDM, MDF quibus continetur anguius folidus ad
D; erunt anguli folidi ad A et D inter fe aequales, et fibi mutuo con-
gruent; feilicet fi planus anguius BAC applicetur plano angulo EDF,
congruet méta AH reé’tae DM, ut ofienfum fuit in Prop. B. hujus Li-

bri. et quoniam AH aequalis efi ipfi DM, punétum H congmet punéto

M. quare perpendicularis HK ad planum BAC eongruet i perpendio
culari MN ad planum EDF, quia haec plana fibi mutuo congruunt.
aequalis igitur CR HK reflète MN. E. D.

P R OP. XXXVI.
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PROP. XXXVI. THEOR.

SI tres même lineae proportionales fint, folidum paral-
lelepipedum quod a tribus fit, aequale efi foiido pa-

rallelepipedo quod fit a media, acquilatero quidem, cu-
jufque unus angulus folidus continerur tribus angulis
planis, aequaiibus planis angulis quibus unus folidus an-
guius antediëti folidi continerur, finguli fingulis. *

Sint tres reflae lineae proportionales A, B, C, fit nempe A ad B,
ut B ad C. Dico folidum quod fit ex ipfis A, B, C, aequale cire fo-
lido quod fit ex B, aequilatero quidem, acquiangulo aurem antcdiâo,

ExPonatur folidus anguius ad D contentus tribus planis angulis
EDF, FDG, GDE; et îpfi quidem B ponatur aequaiis unaquaeque
ipfarum FD, DF, DG, et folidum parallclepipsdum DH compleatur.

ipfi vero A ponatur aequalis 0 - H
mâta LK, et ad reflam li- I

neam LK, et ad punâum in TN
ipfa K, conflituatur ° anguo M
lus folidus contentus planis L IangulisLKM,MKN,NKL, w 1? 12-1)
ipfis EDF, FDG, GDE A B 0
aequaiibus finguli fingulis; et ponatur ipfi quigkm B aequalis reâa
KN, ipfi veto C aequalis KM; et compleatur foliium parzzllelcpîpc-
dum KOÇ Quoniam igitur CR ut A ad B, ira B ad C, aequaiis autem
en: A ipfi LK, et B utrique ipfarum DE, DF, et C Mi KM; crit ut
LK ad ED, îta DE ad KM. igitur circum aequales anguios latere. flint
recipro’ce proportionalia; ergo parallclogrannnum LM paralldogrammo

979

EF efl aequaicb. et quoniam duo anguii piani aequales funt EDF, b. 14.6.
Lxm,
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’LKM, et in ipfis fublimes même confiituunrur DG, KN aequales in-
ter fe, et cum reé’tis lineis a principio pofitis aequales continentes an-

guios, alterum alteri; erunt Ï!
perpendiculares quae a punc-

tis G, N ad plana EDF, GLKM ducuntur, inter (e ae- M F
œ.eo:.;;.u.qualesc. Ergo foiida K0,

DH eaderu [unt’ altitudine. .-.-.... E-D
quae vero in aequaiibus ba- A A B 0
fibus funt folida parallelepipcda, et eadem altitudine, inter fe fun: ae-

4.31. inqualiad. Ergo folidum K0 aequale cit folido DH. arque eft folidum
quidem K0 quod fit a tribus A, B, C; folidum vero DH quod fit
ex B. fi igitur tres rcéiae lineae &c. E. D.

PROP. XXXVII. THEOR.
SI quatuor reâae lineae proportionales fint; et quae ab

ipfis fiunt folida parallelepipeda fimilia et fimiliter de-
feripta proportionalia erunt. et fi qui ab ipfis fiunt folida
paralldepipeda fimilia et fimiliter defcripta proportiona-
lia fint; et ipfae reâae lineae proportionales erunt.

Sint quatuor reflae lineae .proportionales AB, CD, EF, GH, fit fi;
ut AB ad CD, ira EF ad GH, et dcfcribantur ab ipfis fimilia et [imi-
lirer pofita Ibiida parallclepipeda AK, CL, EM, GN. Dico ut AK

ad CL, ira die EM ad GN. ,
a. n. 6.. Fiant enim deinceps proportionales a AB, CD, O, P; ut et EF,

GH, (L R. ’Quoniam igitur cfi ut AB ad CD, ira EF ad GH, erir

i b.n.5.et CD ad Ô, ut GH ad Q; et O ad P, ut (lad Rb; ergo ex ac-
e. 2.2. 5. quali, eft AB ad P, ut EF ad RC. fcd ut AB ad P, ira cit folidÂKm



                                                                     

LIBER UNDECIMUS. 281
AK ad folidum CLd; et ut EF ad R, ira cit foiidum EM ad foli- inconn- Il.
dum GN d. ut igitur b folidum AK ad folidum CL, ira en folidum 5- Il. s-

EM ad GN folidum. "
Scd fit ur folidum AK ad folidum CL, ira EM ibiidum ad folidum

GN. Dico ut refis. linea AB ad refram CD, ira cire reétam EF ad
ipfam GH.

Fiat enim ut AB ad CD, ira EF ad ST, et ab ipfa 8T defcriba-
tur ° foiidum paralielepipedum SV fimile, et fimiliter pofirum alterurri ip- e. 27. Il?

forum EM, GN. (ligoniam igitur ut AB ad CD, ira cit EF ad ST, et

5L
orA sonM .vN .ST

E F GHQ’R
defcripra flint ab ipfis quidem AB, CD finailia et (militer pofira paral-
lclepipeda AK, CL; ab îpfis veto EF, ST, funilia et fimiliter polira paral-

lelepipeda EM, SV; erir ut AK ad CL, ira EM ad SV. ponitur au-
rem et ut AK. ad CL, ira EM ad GN. aequale f igitur eii folidum f. 9.3;
GN folido SV. .efl aurem ipfi fimilc et fimilirer pofirum; ergo plana
quibus continentur fimilia funt et aequalia, ipforumque larera homologa

GH, ST inter le aequaiia erunt. Quoniam igitur ut AB ad CD, ira
cil: EF ad ST; aequalis aurem ST ipfi GH; erir ut AB ad CD, ira
EF ad GH. Si igitur quatuor reé’rae lineae 8re. Q E. D.

N n PROF, XXXVIII.
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PROP. XXXVIII. THEOR.
tr SI planum ad planum reâum fit, et ab aliquo punâo
tr eorum quae fun: in uno piano, ad aicerum planum
F perpendicularis ducarur; ca in pianorum communem
ri feérionem cadet.

" Pianum enim CD ad planum AB refrain- fit, communis aurem
F eorum feétio fit AD, et in ipfotCD piano, quodvis punéiurn E ilia-

F matur. Dico perpendicularem quae a punëto E ad planum AB du-
« cirur, cadere in ipfam AD.

ri Non enim, fed, fi fieri potcfi, cadar extra, ut EF, et piano AB
A in punfto F oceurrar; a purifie aurem F ad DA in piano AB per-
tt pendieuiaris ducatur FG a, quae quidem C E
A et piano CD ad anguios reëtos erirb; et

A EG jungarur. ngniam igitur FG piano GK
" CD cit ad anguios re&os, mugit aurem ip- A J Np P
" fam recta linea EG quae efi in eodem CD î; à B
A piano, erir anguius FGE reflus c. fed et ’-
rr EF piano AB ad anguios reëtos CR; recrus igitur CR anguius EFG
" quam rrianguii EFG duo anguii duobus mais: futur aequales ; quad
tr ci! abfurdum. non igitur a punch) E ad AB planum perpendicula-
A ris (infra extra reâam lineam AD cadet; cadet igitur in ipfam AB.

F Si igitur planum 8re. (LE. D."

PROP. XXXIX.
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P ROP. XXXIX. THEOR.

SI in foiido paralieiepipedo oppoiirorum pianorum ia-
tera feeentur bifariam, par feétioncs vero plana ducan-

tur; communis pianorum feâio et foiidi paraiielepipedi
’diameter fe mutuo bifariam fecabunt.

In folido enim paraiicicpipedo AF, oppofirorum pianorum CF, AH
i iatera bifariam feecnmr in punais K, L, M, N; X, 0, P, R; et jun-
gantur XL, MN, X0, PR. et quoniam DK, CL aequales fun: et
paralieiae, erunt KL, DC paralieiae a. eadem ratione, paralieiae funrn. 33.1.
MN, BA. cit aurem BA paraiieia ipfi DC ; quoniam igitur urraque

D K ’F
xY oc A xX

. NB Mx H1’ se R
A N G

îpfamm KL, BA parailela cit ipfi DC, non in eodem curn ipsâ piano,

erir KL paralleia b ipfi BA. et quoniam utraque ipiarum KL, MNb. 9. u.
paraiiela cil ipfi BA, non in eodem cum piano, erir KL paraiieiab
îpfi MN; quarc KL, MN in uno funt piano. fimiiiter et X0, PR
oitendenrur in une cire piano. Communis aurem feétio pianorum KN.

A N n 2 XR
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XR fit YS; et foiidi paraiieiepipedi AF diamerer fit DG. Dico YS,
DG fibi mutuo occurrcre, et fefe bifariam fecare. i
K Jungantur enim DY, YE, BS, SG. Qyoniarn igitur DX paraiieia

c. 29.1.eii îpfi 0E, airemi anguii DXY, YOE inter fe aequales funtc. et quo-
niam DX quidem cit aequalis 0E, XY vero ipfi YO, et anguios ae-
quales continent ,- erir bafis DY aequaiis bail YE, et reiiqui anguii re-

d. 4. r.liquîs angulis aequalesd; anguius igitur XYD cit aequaiis anguio OYE,

e I4. I. et ob id recta linea eii DYE°. eadem ratione, et BSG reéta efi; ar-
que cit B5 aequaiis SG. et quoniam CA ipfi DB aequaiis en: et paral-

:D K T
Nc E

A N Gieia, et CA aequalis eii et paralieia ipfi EG; erir et DB ipfi EG ae--
b. 9. u. qualis et paraiieia b. et ipfas conjungunr reflae lineae DE, BG; parai-
a. 33. 1.1613. a igitur et aequaiis efi DE ipfi BG. et fumpta fun: in utraque ip-

farum quaedam punfta D, Y, G, S, et junétae funt DG, YS. ergo
DG,.YS in une film piano. et manifefiurn efi proprerea ipias fibi mu-
tuo occurrere; occurranr in T. et quoniam DE paraiieia efi ipfi BG,
erir et EDT anguius anguio BGT aequalisc, aiterni enim funt; cit au-

; 15, ;.tem et DTY anguius. aequaiis f ipfi GT5. duo igitur flint trianguia
.DTY, GT5 duos anguios duobus anguiis aequales habentia, et unum

’ l lattis
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larus uni iateri aequaie, quod uni aequaiium anguiorurri fubtenditur,

videlicet DY ipii G5; dimidia enim funr ipfarum DE, BG. ergo et
reiiqua lacera reiiquis iateribus aequaiia habebuntg. quare DT qui- g. 26. x.
dem cit aequalis TG, YT veto ipfi T5. Si igitur in foiido 8re.
Q E. D.

PROP. XL. THEOR.

SI fint duo prifmata triangularia aeque aira, quorum
unum quidem bafim habeait paraiieiogrammum, a1-

terum vero trianguium, et paraiieiogrammum dupium fit
trianguii; aequaiia erunt ipfa prifmata.

Sint prifmara aeque aira ABCDEF, GHKLMN, quorum primum
continerur duobus trianguiis ABE, CDF, et tribus paraiieiogrammis
AD, DE, EC; aiterum vero continerur duobus triangulis GHK,
LMN, et tribus paraiieiogrammis LH, HN, NG, et unum quidem

B D

baiim habeat paraiieiogrammmn AF, aiterum vero GHK trianguium,
et dupium fit AF paraiieiogrammum rrianguii GHK. Dico priiina
ABCDEF prifinari GHKLMN aequaie cire.

Compieanrur enim AX, GO foiida, et quoniam paraiieiogram--
murn AF trianguli GHK efi dupium ; cit aurem et HK paraiieiogram-
mum dupium a trianguii GHK; erir AF paraiieiogrammum paraiieio- a. 34. r:

grammo
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g gramme) HK aequaie. quae vero in aequaiibus fiant bafibus foiida pa- .

b. 3:. uæalieicpipeda, et eadem altitudine, inter fc aequaiia b flint. aequaie igi-
tur CH: AX foiidum foiido GO. arque cit foiidi quidem AX dimi-

B D

EFGK’
en. u.dir1m c ABCDEF priiina, foiidi veto GO dimidium ° cil priiina

GHKLMN. ergo ABCDEF prifina prifmati GHKLMN cil aequaie.

’Si igitur fiat duo 8re. (LE. D. V

EUCLIDIS
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LIBER DUODECIMUS.

LLEMMA I.
Nœeflæîum hujus Libri Propofitionibus ; cit veto Propofitio

prima Libri decimi.

DUABUS magnitudinibus inaequaiibus expofiris, fi a
majore auferatur majus quam dimidium, et a reli-

quâ rurfus auferatur majus quam dimidium; et hoc fem-
per fiat; relinquetur tandem quaedam magnitudo quae
minore magnitudine expofita minor erir.

Sint duae maguirudines inaequaies AB, C quamm major AB. Dico
fi ab AB auferarur majus quam dimidium, et a reiiqua rurfus auferatur
majus quam dimidium, et hoc femper fiat, reiinqui tandem magnitu-
dinem quandam, (une magnirudine C minor erir.

Etcnim

:87
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Ercnim C muitipiicata fier aiiquando major magnitudine AB. mul-

tiplicetur, et fit DE ipfius quidem C multiplex, major aurem quam
AB; dividarurque DE in partes ipfi C aequales DF,
FG, GE. et ab ipfa AB auferatur majus quam A,
dimidium BH, ab ipfa vero AH rurfus majus quam di- i J
midium auferarur HK, arque hoc femper fiat quoad di- K F
vifiones quae funt in AB muititudine aequales fiant divi-

fionibus quae in DE; finr igitur divifiones AK, KH, G
HB divifionibus DF, F G, GE muititudine aequales. et

quoniam major efi DE quam AB, et abiarum cit ai) j
ipfa quidem DE minus quam dimidium EG, ab ipfa B C E
vero AB majus quam dimidium BH; erir reiiquum
GD reliquo HA majus. rurfus quoniam major eli GD quam HA,
et ablatum efi ab ipfa quidem GD dimidium GF; ab ipfa vero HA
majus quam dimidium HK., reiiquum FD reliquo AK majus erir. efi- l
que FD aequaiis ipfi C; ergo C quam AK efi major. miner igitur
cit AK quam C. Ergo ex magnitudine AB reli&a cit magnitudo AK
expoiita minore magnitudine C minor. E. D.

PROP. ’I. THEOR.

SîMrLrA poiygona circuiis infcripta inter fc funt ut qua- y

drata ex diametris. a
Sintcircuii ABCDE,;FGHKL, et in ipfis limilia poiygona ABCDE,

FGHKL; diametri aurem circuiorum finr BM, GN. Dico ut quadra-
tutu ex BM ad quadrarum ex -GN, ira clic ABCDE polygonum ad
poiygonum FGHKL.

Junganrur enim BE, AM, GL, FN. .ct quoniam poiygonurn
.ABCDE fimiic efr polygone FGHKL, erir et anguius BAE angulo

GFL
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GFL aequalisa, et ut BA ad AE, ira GF ad FL a. duo igitur trian- l. r.Der.6,
gula funr BAE, GFL unum anguium uni angulo aequalem habentia,
videlicet anguium BAE angulo GFL, circa aequales aurem anguios
iatera proportionaiia; quare rriangulum ABE rrianguio GFL aequian-
guium efib; ac proprèrca anguius AEB aequalis cit anguio FLG. fed b.6-6.

anguius quidem AEB angulo AMB cfl aequaiisc, in eadem enim cir- c. 21- 3»
cumferentia confiilunt; anguius aurem FLG aequaiis efi anguio FNGC;

ergo et AMB anguius cit aequalis anguio FNG. cit aurem et recrus

.A:BfAÈE GZGXÂ" L

C HiLÛK
BAM aequaiis recto GFNd; quare et reliquus reliquo aequaiis. ae-d. 31.3;
quianguium igitur cit triangulum ABM trianguio FGN. ergo urlBM
ad GN, ira BA ad GF°; et duplicata ratio ipfius BM ad GN, ea- eo4-6-
dem erir f rarioni duplicatae rarionis BA ad GF. Ted rarionis quidemf- 10- Bef- 55
BM ad GN, duplicata eii ratio quadrari ex BM ad quadratum ex GN8; gfââzàs’

rationis veto BA ad GF duplicata cil ratio poiygoni ABCDE ad po-
iygonum FGHKLB; et igitur ut quadratum ex BM ad quadratum ex
GN, ira polygonum ABCDE lad polygonum FGHKL. (ban limi-

iia polygona 8re. E. D.

PROP. lI. THEOR.
Chenu inter fe funt ut quadrata ex diametris.

51m circuli ABCD, ÈFGH, diametri aurem ipforum [lut BD, FH.

O o - Dico

à
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Dico ut quadratum ex BD ad quadratum ex FH, ira elfe circuium
ABCD ad EFGH circuium.

Si enim non ira fit, erir ut quadratum ex BD ad quadratum ex
FH, ira circuius ABCD vei ad ipatium aiiquod minus circuio EFGH,
vei ad majus*. fit prirnum ad minus quod fit S. et in circuio EFGH
defcribatur quadratum EFGH. iraque dcfcriprum in circuio quadratum

majus efi dimidio circuli EFGH; quoniam fi pet purifia E, F , G,
H contingentes circuium ducamus, erir delcripri circa circuium quadrati

dimidium quadratum EFGHa; circuius aurem minot efi quadratocirea
circuium defcripto; ergo quadratum EFGH majus efi dimidio circuli
EFGH. feeenrur bifariam circumferentiae EF, FG, GH, HE in punc-
tis K, L, M, N, et EK, KF, FL, LG, GM, MH, HN, NE jungan-
tur. unumquodque igitur rriangulorum EKF, FLG, GMH, HNE ma-
jus cit dimidio fegmenti circuli in quo confifiit; quoniam fi per punch
K, L, M, N contingentes circuium ducamus, et paraiieiogramma quae

funt fuper mais iineis. EF, FG, GH, HE compieamus; erir unum-
quodque rriangulorum EKF, FLG, GMH, HNE dimidium paraiieio-

M

’ EH enim quadratum quoddam aequaie cir- FH et circuio ABCD poteii exiliere quartaut
culo ABCD; fit iatus ejufdem P. potefl igi- proportionaic; fit hoc S. et fimiiirer quaedam.
tur clic quarta proportionaiis tribus BD, 1- H in fequenribus quibufdarn Propofitionibus, in.
et P, quae fit Q; Ergo quadrara ex hifce pro- telligenda fait.
perdonalia flint; hoc cri, quadratis ex BD,

grammi-
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grammi quod ad ipfurn cita. fed fegmentum minus efl paraiieiogram- a. 41. 1.

me. quare unumquodque triangulonnn EKF, FLG, GMH, HNE
majus eii dimidio fegmenti circuli in que confiflir. Hafce igitur cir-
cumferenrias bifariam iecantcs, et jungentes rcâas lineas, arque hoc
femper facicnres, reiinquemus tandem quaedam circuli fegmcnra, quae

minora erunt exceiiu, quo circuius EFGH ipfum S fpatium fiiperar.
etenim oflenfum cit in praecedenri Lemmare, duabus magnitudinibus
inaequalibus expofiris, fi a majori auferarur majus quam dimidium, et
a reliqua, rurfus majus quam dimidium, et hoc femper fiat, relinqui
tandem magnitudinem aliquam, quae minori magnitudine expofita fit
miner. iraque reliera fint fegmenta EK, KF, FL, LG, GM, MH,
HN, NE, quae minora. fint exceilü, que circuius EFGH ipfum S
fparium fuperar. Ergo reiiquum EKFLGMHN poiygonum majus erir
fpario S. Defcribatur etiam in circuio ABCD, polygone EKFLGMHN
fimiie poiygonum AXBOCPDR. eii: igitur ut quadratum ex BD ad
quadratum ex FH, ira poiygonum AXBOCPDR ad EKFLGMHN
poiygonumb. (cd et ut quadratum ex BD ad quadratum ex FH, ira b. r. x2.
ABCD circuius ad fpatiurrl S. ergo et ut circuius ABCD ad fpatium
S, ira poiygonum AXBOCPDR ad EKFLGMHN poiygonumîc, ",5.
major aurem efi circuius ABCD ce quod in ipfo ci! polygone; quare
et fparium S majus cit polygone EKFLGMHNd. "(cd et minus, d. x4. 5.
ut prins oflenfum; quod fieri non poteii. non igitur cit ut quadra-
tum ex BD ad quadratum ex FH, ira ABCD circuius ad fparium
aliquod minus circuio EFGH. fimiliter olicndemus neque elle ut qua-
dratum ex FH ad quadratum ex BD, ira circuius EFGH ad aliquod
fparium minus circuio ABCD. Dico etiam neque die ut quadratum
ex BD ad quadratum ex FH, ira circuium ABCD ad aliquod (pa-
tium majus circuio EFGH. fi enim fieri potcfi, fit ad majus [pa-
tium T. erir igitur invertcndo ut quadratum ex PH ad quadratum ex

O 0 2 BD!
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BD, ira fparium T ad ABCD circuium. erir aurem ut fpatium 1" T
ad ABCD circuium, ira circuius EFGH ad fparium quoddam, quod

a. i4. 5. quidem minus erir circuio ABCD A, quia fparium T majus cit EFGH

circuio. ergo et ut quadratum ex FH ad quadratum ex BD, ira EFGH
circuius ad aliquod Iparium minus circuio ABCD; quod fieri non poile

.A

B D Fi HLMN!-c P a..0

O i . ..
i

eflenfum en. non igitur ut quadratum ex BD ad quadratum ex FH,
ira cit circuius ABCD. ad finrium aliquod majus EFGH circuio. offen-
fum aurem efi neque ad minus. quare ut quadratum ex BD ad qua-
dratum ex FH, ira erir-ABCD circuius ad circuium iEFGH. Circuii

igitur funt ut quadrata ex diametris. E. D.

1- Ofieni’um enim efi in praecedenti Nota ad dam Prepefitionibus limilia intelligenda funt.
” polie exiflere quartum proportionaie qua- i Etenim quoniam pofiit exifiere quarta.
dratis ex BD, PH et circule ABCD quod di- proportionaiis quadratis ex BD, PH et circuio
cebatur S. et fimiiiter [parie T, circulifque ABCD, quae quidem neque miner neque ma-
ABCD, EFGH poreft cire quarrum propor- jar petefi cire circuio EFGH, ut ollenium fait;
demie. eodem mode in fequentibus quibuf- igue: circuio haie neceEarie aequalis erir.

i? ROP. III.
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PROP. HI. THEOR.

OMNrs pyramis rriangularem- habens bafim dividirur
in duas pyramides aequales et fimiles inter fe, quae

triangularcs bafes habent, fimilefque teti; et in duo prifs
mata aequaiia, quae quidem prifmata dimidio rotius pyr-
ramidis funt majora.

Sir pyramis cujus bafis quidem ABC rriangulum, vertex aurem prince

rum D. Dico pyramidem ABCD dividi in duas pyramides aequales
et fimiles inter le, triangulares baies habentes, et fimiies roti; et in
duo prifmata aequaiia; et duo prifmata dimidia totius pyramidis cire
majora.

Secentur enim AB, BC, CA, AD, DE, DC bifariam in punctis E,
F, G, H, K, L, et EH, EG, GH, HK, KL, LH, EK, KF, FG
jungantur. Quoniam igitur AE quidem cit ae-
qualis EB, AH veto ipfi HD, erir HE ipfi DB
paraiieia 3. eadem ratione et HK. efi paraiieia ipfi.

AB. paraiieiogrammum igitur cil HEBK; quare
HK efr aequaiis EBb. fed EB ipfi AE eii ae-
quaiis; ergo et AE ipfi HK aequalis erir. cri
aurem et AH aequaiis HD ; duae igitur BA, AH.
duabus KH, HD aequales funt, airera aiteri; et
anguius EAH aequalis anguio KHDC; bafis igi-
tur EH bafi KD cit-aequaiis, etrrianguium AEH
aequaie d et fimile triangule HKD. eadem ra-.
rione et trianguium AGH triangule HLD aequaie. cirer fimiie. et
quoniam duae rectae lineae EH, HG (de tangentes duabus mais ii-
neis (de, tangentibus KD, DL paralieiae funt, non aurem in eodem.

piano,

293-,
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EUCLIDIS ELEMENTORUM
piano, aequales anguios continebunre; ergo anguius EHG eii aequa-
iis anguio KDL. rurfus quoniam duae reâae lineae EH, HG duabus
mais lineis KD, DL aequales font airera alteri, et anguius EHG cil
aequaiis anguio KDL; erir bafis EG bali KL aequaiisd, et rriangu--
lum EHG trianguioiKDL aequale d erir et fimile. eadem ratione et
AEG triangulum cit aequaie et fimiie triangule HKL. QIQTC pyramis ’

cujus bafis quidem efi AEG triangulum, vertex aurem punêrum H, ae-
quaiis et fimiiis cit pyramidi cujus bafis cit triangulum KHL, et vertex
D punêtumf. et quoniam uni laterum rrianguii ADB, videlicet ipfi AB,

paraiieia duéta eii HK, erir triangulum ADB
triangulo HDK aequianguium, et propterea ia-
tera habent proportionaiiag. fimile igitur efi
ADB triangulum triangulo HDK. et eadem ra-
tione triangulum quidem DBC fimile cii triangulo

DKL; triangulum veto ADC triangulo HDL;
et adhuc triangulum ABC triangulo AEG. of-
tenfum aurem cit triangulum AEG (in’iiie trian-

gulo HKL, ergo et ABC triangulum triangulo
HKL firniie erith. et pyramis igitur cujus bafis
quidem triangulum ABC, vertex aurem puntiurn
D, ifirnilis cit pyramidi cujus bafis triangulum HKL, et vertex punfium

i. B. 11.et Di. fed pyramis cujus bafis quidem HKL triangulum, vertex aurem
punërum D, ofienfa cit iirnilis pyramidi cujus bafis triangulum AEG,
et vertex H puné’tum. quare et pyramis cujus bafis triangulum ABC,

et vertex puncrum D, fimiiis cit pyramidi cujus bafis AEG triangulum, r
et vertex punétum H. urraque igitur ipfarum AEGH, HKLD pyra-
midum fimiiis cit rori pyramidi ABCD. et quoniam BF eii aequalis
FC, erir EBFG paralleiogrammum dupium rriaguii GFCk. et quo-
niam fi duo prifmara aeque aira finr, quorum ,unum quidem bafim ha-

ber
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ber paralieiogrammum, aiterum vero triangulum, fitque paralieiogram-

’ mum dupium trianguli; funr ca prifmata inter fe aequalia’; aequaie 1.40. n.

igitur erir prifma cujus bafis cit EBFG paralieiogrammum, et oppofita
ipfi recta linea KH. prifinari cujus bafis cli- triangulum GFC, et oppo-
firum ipfi triangulum HKL; erenirn aeque aira funt, quia funt inter
plana paraiieia m ABC, HKL. et manifefium cit utrumque ipforum m- 15-";
prifmarum, et cujus bafis eii EBFG paralieiogrammum, oppofita aurem
ipfi HK recta linea. et cujus bafis cill GFC triangulum, et oppoiitum
ipfi triangulum HKL, majus eer utrâque pyramidum, quarum baies

quidem AEG, HKL triangula, vertices aurem purifia H, D; quoniam
fi jungamus EF reâam lineam, prifma quidem cujus bafis cit EBFG
paralieiogrammum, et oppofira ipfi recta linea KH, majus eii pyra-
mide cujus bafis EBF triangulum, vertex aurem punf’tum K; fed py- ’

ramis cujus bafis triangulum EBF, et vertex K punfrum, cit aequalis in C- "-
pyramidi cujus bafis AEG triangulum, et vertex punëtum H; aequaii-
bus enirn et fimilibus planis continentur. quare et prifma cujus bafis pa-

ralieiogrammum EBFG, oppofira aurem ipli recta linea HK, majus cit
pyramide cujus bafis AEG triangulum et vertex punérum H. prifma
VCI’O cujus bafis paralieiogrammum EBFG, et oppofita ipfi reâa linea.

HK cit aequaie prifmati cujus bafis GFC triangulum, et ipfi oppofitum

triangulum HKL; et pyramis cujus bafis triangulum AEG, vertex au-
rem H punâum, efi aequalis pyramidi cujus bafis HKL triangulum, et
vertex punërum D. Ergo duo prifmara de quibus dicton] cfl, funt
majora duabus diéiis pyramidibus quamgn baies triangula AEG, HKL,

vertices aurem H, D punéra. rota igitur pyramis cujus bafis ABC tri-
angulum, vertex aurem puné’rum D, divifa eir in duas pyramides aequa-

les, et fimiles inter fe, et fimiles toti; et in duo prifmara aequaiia;
fimtque duo prifmata dimidio torius pyramidis majora. E. D.

PROP. 1V.
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PROP. 1V. THEOR.
SI fint duae pyramides aeque airae, quae triangulares

bafes habent, dividarur aurem utraque ipfarum, et in
duas pyramides aequales inter fe, fimiiefquc toti, et in
duo prifinata aequaiia; et faérarum pyramidum urraque
eodem mode dividarur, arque hoc femper fiat. erir ut u-
nius pyramidis bafis ad bafim aiterius, ira et in una pyra-
mide prifmara omnia ad prifmata omnia in airera pyra-
mide multitudine aequaiia.

Sint duae pyramides aeque aitae quae triangulares baies habent ABC,

DEF, vertices aurem finr punéra G, H; et dividarur utraque ipfarum
in duas pyramides aequales inter fe fimilefque toti, et in duo prifmata V
aequaiia; et factarum pyramidum urraque eodem mode divifa intelli-
gamr; arque hoc femper fiat. Dico ut ABC bafis ad bafim DEF, ira
elle priiinara omnia quae funr in pyramide ABCG ad prifmata omnia
quae in pyramide DEFH multitudine aequaiia.

Eadem fiat confiruétio quae in praecedenre, et quoniam BX qui-
dem eft aequaiis XC, AL vero ipfi LC; erir XL ipfi AB paraiieia a, et
triangulum ABC triangulo LXC fimile. eadem ratione et triangulum
DEF fimiie efi triangulo RVF. et quoniam BC quidem cil dupla
CX, EF vcro dupla ipfius F V, erir ut BC ad CX, ira EF ad FV. et
defcripta funt ab ipfissBC, CX fimiiia et fimiiitcr pofita rectilinea ABC,

LXC; ab ipfis veto EF, FV fimilia et fimiliter pofira refiilinea DEF,
RVF. eii igitur ut ABC triangulum ad triangulum LXC, ira rriangu-
ium DEF ad RVF trianguluml’; et permutando ut triangulum ABC

ad triangulum DEF, ira LXC triangulum ad triangulum RVF. 030-
niam vero paraiieia funt plana ABC, OMN à, ut et DEF, STYC, per-

pendicuiares
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peudicuiares a puneris G, H ad baies ABC, DEF, quae funt inter fe
aequales, a planis OMN, STY bifariam feeabunrur d, quia et rectale GC, d. 17.11.

HF bifariam ab iifdem planis feérae funt in N, Y punais. aeque aira
igitur funt prifmata LXC, OMN; RVF, STY; et propterea ut bafis
LXC ad bafim RVF, hoc cit ut triangulum ABC ad triangulum DEF,
ira efr priima cujus bafis eii: triangulum LXC, oppefirum aurem ipfi
OMN ad prifma cujus bafis RVF triangulum, et oppofirum ipfi STY°. e. Coton. n;

et quoniam duo prifmara quae in pyramide ABCG inter fe aequaiia funt,
fed et quae in pyramide DEFH duo prifinata flint inter le aequaiia,

BXCEVF
erir ut prifina cujus bafis paralieiogrammum KBXL, oppoiita veto ipfi

recta. linea M0, ad prifina cujus bafis LXC triangulum, et oppofirurn
ipfi OMN; ira f prifma cujus bafis paralieiogrammum PEVR, et op-f. 7. 5.
pofita recta linea T5, ad prifma cujus bafis RVF triangulum, oppofi-
rum VCI’O ipfi STY. * quare componendo, ut prifinata KBXLMO,
LXCOMN ad priiina LXCOMN; ira prifinata PEVRTS, RVFSTY

. ad prifma RVFSTY. et permutando, ut priiinara KBXLMO,LXCOMN
ad prifinara PEVRTS, KV F STY; ira prifina LXCOMN ad prifina
RVFSTY. ut aurem prifina LXCOMN ad priiina RVFSTY, ira oïl

P P renia
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renia cit ABC bafis ad bafim DEF. ergo et ut bafis ABC ad bain
DEF,iÎta quae in pyramide ABCG duo prifmara ad duo prifinata quae
in pyramide DEFH. fmiilirer aurem et fi fieras pyramides dividamns
eodem mode velut OMNG, STYH, erir ut OMN bafis ad bafim
STY, ira quae inpyramide OMNG duo prifmata ad duo prifinata quae

in pyramide STYH. iied ut OMN bafis ad bafim STY, ira bafis

G B ’

ABC ad DEF bafim; et ut igitur ABC bafis ad bafim DEF, Ira
quae in pyramide ABCG duo prifinara ad duo prifmata quae in pyra-
mide DEFH ; et quae in pyramide OMNG duo prifmara ad duo priF-
mata quae in pyramide STYH; et quatuor ad quatuor. eadem au-
rem ofiendentur et in faétis prifmaribus ex divifione pyramidum AKLO,

et DPRS, cremnium emnine multitudine aequaiium. E. D-

PROP. V. THEOR.
PYRAMIDES quae cariera funr altitudine, et rriangulares

baies habent, inter le funr ut haïes.

Sint eadem altitudine pyramides, quarum baies quidem trianguia
ABC,
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ABC, DEF, vertices aurem punéra G, H. Dico. urABC intis ad bah

fim DEF, fic cire pyramidem ABCG ad DEFH pyramidait. I
Si enim non ira fit, erir ut ABC bafis ad bafim DEF, fic ABCG

pyramis vei ad foiidum minus pyramide DEFH, vei ad majus.*. fit
prirnum ad foiidum minus, fitque et dividarur pyramis-DEFH in
duas pyramides, aequales inter fe, et fimiics toti, et in due prifinata ae-

199

quaiia. funr igitur duo priiinata dimidio retins pyramidis majorat. et In 3- i1?
rurfus pyramides ex idivifione raflaie- fimiliter dividantur, arque hoc (km.-

per fiat quoad relinquantur quaedam pyramides in pyramide DEFH,

fifi-V F
quae fint minores exceiÎu quo pyramis DEFH foiidum qupemt. ira.-

que fumanrur, et fint exempli caufa, pyramides DPRS, STYH. erunt
igitur reliqua in pyramide DEFH prifmata folido Qmajora. divida-
tur eriam ABCD pyramis funiliter et in rotîdem partes arque pyramis

DEFH. ergo ut ABC bafis ad bafim DEF, ira quae in pyramide
ABCG prifinara ad prifinata quae in pyramide DEFH b. Ted ut ABC b. 4. 12;
bafis ad bafim. DEF, ira pyramis ABCG ad folidum Q; et igitur ut
ABCG pyramis ad foiidum Q, ira quae in pyramide ABCG prifinata
ad prifinara quae in pyramide DEFH. major aurem efr pyramis

* Hec eodem mode oiicndi pardi que fimile ofienfumefi in Prep. a. ad notant fi

P P a ABCG
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ABCG prifinaribus quae in ipfa funr; ergo et folidum- Qprifmatibus

g L c. r4. 5. quae funt in [pyramide DEFH efi majusc. Ted et minus, quod fieri
non porefi. non igitur ut ABC bafis ad bafim DEF, ira e11 pyramis
ABCG ad foiidum aliquod minus pyramide DEFH. funiiirer offen-
demus neque ut DEF bafis ad bafim ABC, ira cire pyramidem DEFH
ad folidum aliquod pyramide ABCG minus. Dico etiam neque clic
ut ABC bafis ad bafirn DEF, ira ABCG pyramidem ad aliquod fo-
iidum majus pyramide DEFH. fi enim fieri poteii, fit ad majus, vi-
delicet ad feiidum Z. erir igitur invertende, ut DEF bafis ad ba

ABC, ira foiidum Z ad ABCG pyramidem. erir aurem ut folidum Z
ad ABCG pyramidem, ira DEFH pyramis ad aliquod folidum T, quod
quidem minus erir pyramide ABCG c, quia folidum Z majus efl: pyra-

mide DEFH. et ut igitur DEF bafis ad bafim ABC, ira pyramis
DEFH ad foiidum aliquod pyramide ABCG minus, quod en: abfurdum.

nonigirur ut ABC bafis ad bafim DEF, ira efi ABCG pyramis ad fo-
lidum aliquod majus pyramide DEFH. oflenfirm aurem eii, neque ad
minus. (hure ut ABC bafis ad bafim DEF, ira cit pyramis ABCG
ad DEFH pyramidem. Pyramides igitur quae 8re. E. D.

.1- Hou eodem mode eiiendetur que fimiie in Prop. a. ad notam 12

PROP. V1.
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PROP. V1. THEOR:

PYRAMIDES quae eadem fun: altitudine et polygonas
bafes habent, inter fe funt ut bafes. -

3°!

Sint eadem altitudine pyramides, polygonas habentes bafcs ABCDE,

FGHKL, vertices aurem M, N punâa. Dico ut ABCDE bafis ad ba-
fim FGHKL, ita cire ABCDEM pyramidem ad pyramidem FGHKLN.

Dividatur enim bafis quidem ABCDE in triangula ABC, ACD,
ADE; bafis Vero FGHKL in triangula FGH, FHK,FKL. et fupcr
unoquoque triangulo intellîgantur pyramides quatum quae fupèr bafi-
bus ABC, ACD, ADE vertex communis fit M puné’tum, reliquarum

Dr
ÆK

B C G H
A

vero communis vertex fit punétum N. ngnîam igitur cfl ut triangu-

lum ABC ad triangulum FGH, ira ABCM pyramis ad pyramidem
FGHN°; ut veto triangulum ACD ad triangulum FGH, ira ACDM à 5.12.
pyramis ad pyramidem FGHN; et adhuc ut ADE triangulum ad tri-
angulum FGH, ita pyramis ADEM ad pyramidem FGHN; crit ut
omnes antcccdentes primilad communem confcqucntem, ira omnes an-
teccdcntes reliquî ad confcquentcm communemb; hoc cil erit ut bafis b.a.Cor.14. s.

ABCDE ad bafim FGH, ita pyramis ABCDEM ad pyramidem FGHN.
cademquc ratione ut bafis FGHKL ad bafim F GH, ita cri: pyramis
FGHKLN ad pyramidem FGHN, et invertcndo. Q10niam igitur ut

bafis
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bafis ABCDE ad bafim FGH, ira pyramis ABCDEM ad pyramidem
FGHN; ut veto FGH bafis ad bafim FGHKL, ira FGHN pyramis

B

c. 22. 5.ad pyramidem FGHKLN; erir ex aequali c ut bafis ABCDE ad ba-
fim FGHKL, ita ABCDEM pyramis ad pyramidem FGHKLN. Py-
ramides igitur quae &c. Q, E. D.

PROP. VII. THEOR.
Mm: prifma triangularem habens bafim, dividitur in

tres pyramides aequales inter fe, quae triangulares
bafes habent.

Sir prifma cujus bafis quidem triangulum ABC, oppofitum aurem
îpfi DEF. Dico prifma ABCDEF dividi in tres pyramides aequales.
inter fe, quae triangulares habent bafes.

Jungantur enim BD, EC, CD; et quoniam parallelogrammum cf!
ABED cujus diameter BD, erir ABD triangulum triangulo EBD ae-

a. 34. r. qualefl; ergo pyramis cujus bafis triangulum ABD, vertex aurem punc-
h. 5. 12. tum C, aequalis eû- l’ pyramidi cujus bafis EBD triangulum, et vertex

punûum C. (cd pyramis cujus bafis EBD triangulum, et vertex punc-
tum C, eadem efi cum pyramide cujus bafis triangulumEBC, et vertex
D punétum; iifdem enim planis continentur. ergo et pyramis cujus
bafis triangulum ABD, vertex autem punâum C, aequalis cit pyra-

midi
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midi cujus bafis EBC triangulum, et vertex punétum D. rurfus, quo-
niam FCBE paralieiogrammum eût cujus diameter CE, triangulum.
ECF triangulo ECB efl aequalea; ergo et pyramis cujus bafis ECB1n34v h
triangulum, vertex autem punétum D, aequalis cit pyramidi wjus bafis

triangulumECF, et vertex pun&um D5. fed pyramis cujus bafis qui- 5- 5’ l1.

dem ECB triangulum, vertex autem punéium D ofienfa cit aequalis
pyramidi cujus bafis triangulum ABD, et vertex C punè’tum. quare et

pyramis cujus bafis triangulum ECF, et vertex puna-mu D, aequalis cit
pyramidi cujus bafis triangulum ABD, et vertex C punétum. prifina igi-

tur ABCDEF dividitur in tres pyramides inter (e

aequales quae triangulares baies habent, videlicet F
in ipfas ABDC,EBDC, ECFD. et quoniam py- D E
ramis cujus bafis ABD triangulum, vertex aurem
punëtum C, eadem cil curn pyramide, cujus ba-

fis triangulum ABC, et vertex D puné’tum, iifdern B
namque planis continentur; pyramis vero cujus ba-
fis triangulum ABD, et Vertex puné’tum C, tertia pars ofienfa cit prir-

matis cujus bafis ABC triangulum, et oppofitum ipfi DEF; et pyra-
mis îgitur, cujus bafis triangulum ABC, vertex aurem D puné’tum, ter-

tia pars cit prifinatis eandem bafirn habentis, videlicet ABC triangulum,

et oppofitum ipfi triangulum DEF. E. D.
Con. I . Ex hoc manifeftum cit omnern pyramidem tertiam par-

tem elfe prifinatis bafim habentis eandem, et altitudinem aequalem;
quoniam fi bafis prifmatis aliam quandam figuram reétilineam Obti.
neat, dividi potefi prifina in alia prifinata quae triangulares bafes ha-
hem.

COR. 2. Prifmata aeque aira finit inter fe ut baies; quoniam py-
tamides fuger iifdern balibus et. eadcrn altitudine inter fe fun: ut bafes °. e.6.12..

PROP. VIH.
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PROP. VIH. THE OR.

SIMILES pyramides quae triangulares bafes habent, in
triplicata fun: ratione homologorum laterum.

Sint fimiles et fimilirer pofitae pyramides, quarum bafes quidem
triangula ABC, DEF, vertices aurem G, H punéta. Dico ABCG py-
ramidem ad pyramidem DEFH, triplicatam rationem habere ejus quam
BC habet ad latus homologum EF.

Compleantur enim paralielogramma ABCM, GBCN, ABGK, et fo-
lidum parallelepipedum BGML quod hifce planis, ipfifque oppofiris
continerur. funiliter complearur folidum paraiieiepipedum EHPO con-
tentum tribus paraflelogrammis DEFP, HEFR, DEHX, ipfifque op-

K L s0G NXH K

Aïj D
B C E Frpoiitis. et quoniam pyramis ABCG funilis cit pyramidi DEFH, erir

a. tuber. n.angulus ABC ahgulo DEF aequalis a, angulufque GBC aequalis angulo

HEP, et anguius ABG angulo DEH. arque cit ut. AB ad BC, ira
t.1.Def. 6. DE ad EFb, hoc cit circum aequales angulos iatera funt proportio-

naiia; paralieiogrammum igitur BM parallelogrammo EP fimile erir.
eadem ratione et parallelogrammum BN fimile cit parallelogrammo
ER, et BK ipfi EX. tria igitur parallelogramma BM, BN, BK tribus
EP, ER, EX fuut fimilia. fed tria quidem BM, BN, BK tribus op-

pofitis
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pofitis aequalia et fimilia funt c, tria vcro EP, ER, EX tribus oppofi- c. 24. u.
tis aequalia et fimilia. quare folida BGML, EHPO furilibus planis
multitudine aequaiibus continentur, funrque ipforum anguli iblidi aequa-

lesd; ac propterea fimile cil BGML folidum folido EHPO 1. fimilia :3 à; n;
aurem folida parallelepipeda in triplicata funt ratione homologorum 1a-

terume. ergo folidi BGML ad folidum EHPO ratio triplicata cpt ejus °- 33- "-

quam habct lattis homologum BC ad EF homologum lattis. fed ut
BGML folidum ad folidum EHPO, ira ABCG pyamis fui pyramidem
DEFH f; pyramis enim fexta pars cil ipfius folidi, curn prifiua quoi f. Is-s.

cil dimidium folidi parallelepipedig, fit pyramidis triplumh. Quarc et
pyramis ABCG ad pyramidem DEFH triplicatam rationem habet ejus

quam BC ad EF. Q E. D. iCOR. Ex hoc perfjricuum cit, et fimiles pyramides quae multangu-
las baies habent, inter fe cire in triplicata ratione homologorum laterum.

ipfis enim divifis in pyramides triangulares baies habentes; quoniam et
funilia polygona quae fiant in bafibus, in fimilia triangula dividuntur,
et multitudine aequalia et homologa totis; erir ut una pyramis, in pri-
ma pyramide, triangularcm habens bafim ad unam pyramidem, in fè-
cunda, triangularem bafim habentem, ira omnes pyramides, in prima
pyramide, triangulares habenrcs baies ad omnes, in feeunda pyramide,
triangulares baies habenres; hoc efi, pyramis prima multangulam ha-
bens bafim ad feeundam pyramidem quae multangulam bafim habet.
fed pyrarnis triangularem habens bafim ad pyramidem quae triangula-
rem bafim habet, cil in triplicata ratione homologorum laterum; et
pyramis igitur polygonam habens bafim ad pyramidem fimilcm bafim
habentem, triplicatarn rationem habet ejus quam latus homologum ad
homologum latus.

Qq PROP. 1x.
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EUCLIDIS ELEMENTORUM-
PROP. 1X. THEOR.

EQUALIUM pyramidum, et triangulares bafes haben-
tium, bafes et altitudines reciproce funt proportio-

nales. et quamm pyramidum triangulares haïes haben-
tium baies et altitudines reciproce funt proportionales, il-
lae funt aequales.

Sint enim pyramides aequales rri’angulares habentes barca ABCr

DEF, vertices vero G, H purifia. Dico pyramidurn ABCG, DEFH
baies et altitudines elle reciproce proportiouales, feilieet ut ABC bali:
ad bafim DEF, ira cire py- 0 Ilramidis D EF H altitudi- Hnem ad altitudinem pyramidis

ABCG. GCompleantur enim parrain

lelogramma AC, AG, GC C j F.
ut et DF, DH, HF; com-

pieanturque folida paraliele- A B D Epipeda BGML, EHPO- quae

planis illis, ipfifque oppofiris continentur. et quoniam pyramis ABCG
efl aequalis pyramidi DEFH, arque cit pyramidis quidem ABCG fexv-
tuplum BGML folidum, pyramidis vero DEFH ferttuplum lblidum.
EHPO; erir foliduru BGML folido EHPO aequale *. aequalium au-
tem folidorurn parallelepipedomm baies et altitudines liant reciprocce
proportionalesb; cit igitur ut BM bafis ad bafim EP, ira EHPO fr» i
lidi altitudo ad altitudinem folidi BGML. fed ut BM bafis ad bafimz
EP, ira ABC triangulum ad triangulum DEF; ergo et ut ABC rrian-
gulum ad triangulum DEF, ira folidi EHPO altitudo ad altitudinem.

folrdi

L NX
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folidi BGML. fed folidi quidem EHPO altitudo eadem cil curn alti-
tudine pyramidis DEFH; folidi veto BGML altitudo eadem cit curn
altitudine pytamidis ABCG; cil igitur ut ABC bali: ad bafim DEF,
ira pyramidis DEFH altitudo ad altitudinem pyramidis ABCG. anre
pyramidum ABCG, DEFH bafes et altitudines reciproce funt propor-
tionales.

Scd pyramidum ABCG, DEFH bafes et altitudines reciproce fint
proportionales, fit feilicet ut ABC bafis ad bafim DEF, ira pyramidis
DEFH altimdo ad altitudinem pyramidis ABCG. Dico ABCG pyra-
midem pyramidi DEFH aequalem elle.

Iiidem enim conflruftis, quoniam ut ABC bafis ad bafim DEF, ira
cil DEFH pyramidis altitudo ad altitudinem pyramidis ABCG; ut au-
rem ABC bafis ad bafim DEF, ira BM paralieiogrammum ad paral-
ieiogrammum EP; erir et ut paraflelograrnmum BM ad EP paralieio-
grammum, ira pyramidis DEFH altitudo ad altitudinem pyramidi:
ABCG. fed pyramidis quidem DEFH altitudo eadem cil cum altim-
dine folidi parallelepipedi EHPO; pyramidis veto ABCG altitudo
eadem cil curn altitudine folidi parallelepipedi BGML. cil igitur ut BM
balis ad bafim EP, ira EHPO folidi parallelepipedi altitudo ad altitu-

n dînent Midi BGML. quorum aurem folidorum paralla-
lepipedorum bafes et altitudines raciproce flint proportionales, ca funt

3°?

aequaliab. [blidum parallelepipedum BGML aequale cil folido b. 34.:(5
parallelepipedo EHPO. arque dt folidi quidem BGML fexta pars py-
ramis ABCG; folidi vero EHPO fexra pars cit pyramis DEFH. ergo
pyramis ABCG pyramidi DEFH cit aequalis. Acqualium igitur pyra-

midant 80e. E. D. I

Qq a PROP. x.



                                                                     

’3a

308

9.32.11.

EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP. X. THEOR.
OMNIS conus tertia pars ef’r cylindri,. qui eandem bafitn-
r- habet et altitudinem aequalem. ’

Habcar conus candem bafim quam cylindrus, videlicet circuium
ABCD, et altitudinem aequalem. Dico conurn tertiam partem cire

cylindri, hoc efi cylindrtmt coni triplan elle. Ï
Si enim cylindrus non fit itriplus coni, vel major erir quam triplus,

vei minor. Sir primo major quam triplus; et defcribatur in ABCD
circuio quadratum ABCD ; ergo quadratum ABCD majus cil quam .di-

midium ABCD circuli. et a quadraro ABCD I
erigatur prifma aeque altum cylindro;’ prifma

vèro hoc majus erir quam cylindri dimidium;
quoniam fi circa Circulum ABCD quadratum
defcribarur, et ab ipfo erigatur prifina aeque
altum cylindre, erir infcriptum quadratum di-
midium circumfcripti. et funt ab iis bafibus
quadratis ereëta folida parallelepipeda aeque
aira, nimirum iprifmara; prifma igitur a quadraro ABCD dimidium en: I
prifmaris ereéti a quadrato quod- circa circuium ABCD defcribirur. etc.-

nim inter fe flint .ur baies a. arque en cylindrus minor prifmate ereâo
a quadrato duod dcfcribitur circa circuium ABCD. iprifina igitur erec-
tum a quadraro ABCD aeque altum cylindro, dimidio cylindri cil ma-
jus. fecenrur circumfercntiae AB, BC, CD, DA bifariam in punétis E,

F, G,H, et AE, EB, EF, FC, CG, GD, DH, HA jungantur. unum-
quodque igitur rriangulorum AEB, BFC, CGD, DHA. majus cil di--
midio portionis circuli ABCD, in qua confiilit, ut prius oilenfum in-
Prop. 2. hujus. Erigantur abzunoquoque rriangulorum AEB, BFC,

e CGD,.
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CGD, DHA prifmara aeque aira cylindre; ergo et unumquodque
ereé’torurn prifmatum majus cil dimidio portionis cylindri quae ad ip-

furn efi; quoniam fi pet punch: E, F, G, H paralieiae ipfis AB, BC, j
CD, DA ducantur, et compieantur fuper ipfis AB, BC., CD, DA pa- i
rallelogramma, a quibus lblida parallclcpipeda aeque aira cylindre eri-
gantur; erunr uniufcujufijue ereéiorum dimidia, ca quae fuper triangu-

lis AEB, BFC, CGD, DHA fun: prifmata b. et funt cylindri porrio- b.a.Cor.7.xai
nes ereëtis folidis parallrlcpipedis minores. ergo et prifinata quae fuper I -
triangulis AEB, BFC, CGD, DHA majora flint dimidio portionum
cylindri quae ad ipfa funr. iraque reliquas circumfercntias feeantes bi-
fariam, jungenrefque métas lineas, et ab unoquoque rriangulorum eri-
genrcs prifmata aeque alta cylindro, et hoc femper facientes, tandem
relinquemus quafdam portiones cylindri quae minores crunt exceflii,
quo cylindrus coni rriplum fuperat °. relinquanrur, et finr ea quae fun: c. Lemma.

fuper fegmenra circuli AE, EB, BF, FC, CG, GD, DH, HA; reli-
quum igitur prifma cujus bafis quidem poiygonum AEBFCGDH, al- -
titudo aurem eadem quae cylindri, majus cit quam triplum coni. Ted
prifma cujus bafis AEBFCGDH polygonum, et altitudo eadem quae
cylindri, triplum cit pyramidis, cujus bafis poiygonum AEBFCGDH,
vertex aurem idem qui conid; et pyramis igitur cujus bafis poiygonum d. x.Cor.7.12.

AEBFCGDH, vertex aurem idem qui coni, H
major eii cono qui bafim haber ABCD cir-
culum. fed et minot; ab ipfo enim com.

. prehendirur; quod fieri non POtCilZ. Dico in- E

fuper neque cylindrum minorent elle rriplo i
coni. fi enim fieri poteii,.fit cylindrus minor . Ê » ,x
quam triplus coni. erir igitur, invertendo, eo- F
nus major quam tertia pars cylindri. dcfcriba-

tur in ABCD circuio quadratum ABCD; ergo quadratum ABCD ma-
jus

309
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jus en quam dimidium ABCD circuli. et a quadrato ABCD erigatur
pyramis, verticem habens eundem quem conus; pyramis igitur ereétâ

major cit quam coni dimidium. quoniam, ut ante demoni’rravimus, fi
circa circuium quadratum defcribarur, erir quadratum ABCD dimidium
ejus quad circa circuium defcriptum efi; et fi a quadraris eriganrur fo-
lida parallelepipeda aeque alta cono, quae et prifmata funt, erir quod a
quadrato ABCD erigirur dimidium ejus quod ercétum efl: a quadrato
circa circuium defcripto; etenim inter le funr ut bafesa; quare et ter-
.tiae partes ipfarum. pyramis igitur cujus bafis quadratum ABCD, di-
midia en: ejus pyramidis quae a quadrato circa circuium defcripto eri-

gitur. fed pyramis ereéra a quadrato defcripto H
circa circuium major cii cono, ipfam namque

oomprehendir ; ergo pyramis cujus bafis

ABCD quadratum, vertex aurem idem qui E G
coni major cit quam coni dimidium. fecenÂ
tur circmnferentiae AB, BC, CD, DA bifa- B
riam in punais E, F, G, H, et jungantur F
AE, EB, BF, FC, CG, GD, DH, HA. et
unumquodque igitur rriangulorum AEB, BFC, CGD, DHA majus ci!
quam dimidium porrionis circuli in qua comme ’ eriganrur ab unc-
quoque rriangulorum AEB, BEC, CGD, DHA pyramides verticem
habenres eundem quem conus. Ergo unaquaeque pyramidum hoc
modo ereétarum major cil quam dimidium portionis coni quae CR ad
ipfam, quod eodem modo oflendetur, quo fimil’e ofienfum fuit de priiï

matibus et fegrnenris cylindri. iraque reliquas circumfercnrias fecanres
bifariam, jungentefque métas lineas, et ab unoquoque rriangulorum eri-

gentes pyramides verticem habentes eundem quem conus, et hoc femper

facientes, relinquemus tandem quafdam coni portiones quae minores
erunr exceiiu quo conus tertiam cylindri pattern fuperatf. relinquanrur,

T)

[ON

et
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et finr quae iuper circuli iegmentis AE, EB, BF, FC, CG, GD, DH,
HA. reliqua igitur pyramis cujus bains AEBFCGDH, et vertex idem
qui coni, major efi quam rertia cylindri pars. ied pyramis cujus bafis
polygonum AEBFCGDH, vertex aurem idem qui coni, renia pars. cil:
priimatis cujus baiis poiygonum AEBFCGDH, altitudo aurem eadem
quae cylindri. priima igitur cujus bains AEBFCGDH poiygonum, et
altitudo eadem quae cylindri, majus cit cylindre cujus bafis cil circuius

ABCD. ied et minus, ab ipio enim comprehenditur; quod fieri non
t poreii. non igitur cylindrus minor cil quam rriplus coni. oflenium au-

rem cil neque majorem de quam triplum. ergo cylindrus eoni triplus
cit; ac proprerea conne renia pars cylindri. Omnis igitur conus terriaw

pars cit 8re. D.
PROP. XI. THEOR.

CONI et cylindri qui eandem habent altitudinem, in-
ter ie funt ut baies.

Sint in eadem altitudine coni et cylindri, I quorum baies circuli
ABCD, EFGH, axes aurem KL, MN, et diametri bafium AC, EG.
Dico ut ABCD circuius ad circuium EFGH, ira. eiie eonum AL ad’

eonum EN.
Si enim non in fit, erir ut ABCD circulus ad’circuium EFGH, ira

cornus AL ad aliquod ibiidum- minus cono EN, vei ad majus. fit
primo ad minus quod fit X; et quo minus cit iolidum X cono EN, ei-
aequale fit Z iolidum; conus igitur EN ipfis iolidis X, Z cil aequalis.
dcicribatur in EFGH circuio quadratum EFGH ; majus igitur erir
quadratum dimidio circuli. erigatur a quadrato EFGH pyramis aeque
aira cono* ; pyramis igitur ereéla major cil coni dimidio. mm ficirca

P Potiul, candeur quem comas vertican habens, et fic in iequentibu quibufdam.
circulum

gr:
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circuium quadratum deicribamus, et ab ipio erigamus pyramidem aeque *
altam cono, erir inicripra pyramis pyramidis circumicriprae dimidium;

a. 6.12. etenim inter ie iunt ut baies a. tonus aurem circumicripra pyramide eii
minor; ergo [pyramis cujus bafis quadratum EFGH, vertex aurem idem
qui coni, major eii coni dimidio. iecentur cireumierenriae EF, FG,
GH, HE biiariam in punchs O, P, R, S, et E0, CF, FP, PG, GK,-
RH, H5, SE jungantur. unumquodque igitur rriangulorum ECF, FPG,

L-Z

GRH, HSE majus eii quam dimidium iegmenri circuli in quo confii- i
tir. erigatur ab unoquoque rriangulorum ECF, FPG, GRH, HSE py-
ramis aeque aira cono; ergo et unaquaeque ercêtarum pyramidum ma-
jor cit dimidio portionis coni quae cil ad ipiam. iraque reiiquas cir-
cumierenrias iccanres biiariam, et jungenrcs rcëias lineas, et ab uno-
’qu0que rriangulorum erigenres pyramides aeque airas cono, arque hoc
iemperiacientes, reiinqucmus tandem aliquas porriones coni quae ioiido

b.Lemma.Z minores eruntb. reiinquanrur, et imt quae iuper circuli iegmentîs
E0,
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E0, OF, FP, PG, GR, RH, HS, SE. reliqua igitur pyramis cujus
bafis poiygonum EOFPGRHS, altitudo aurem eadem quae coni, ma-
jor eii: ioiido X. deicribatur in circuio ABCD polygono EOFPGRHS
fimiie poiygonum ATBYCVDQ’, et ab ipia erigatur pyramis aeque

aira cono AL. quoniam igitur efi ut quadratum ex AC ad quadratum

313

ex EG, ira ATBYCVDonlygonum ad poiygonum EOFPGRHSC; c. 1.12.
ut aurem quadratum ex AC ad quadratum ex EG, ira ABCD circu-
ius ad circuium EFGHd; erir ut ABCD circuius ad circuium EF GH, d. 2. 12.

ira poiygonum ATBYCVDQad poiygonum EOFPGRHS °. ied ut e-Hos-
ABCD circuius ad circuium EFGH, ira conus AL ad X ioiidum; et
ut poiygonum ATBYCVDQ ad poiygonum EOFPGRHS, ira a py. a. 6. :2.
ramis cujus bafis ATBYCVDoniygonum, vertex aurem punërum L,
ad pyramidem cujus bafis poiygonum EOFPGRHS, et vertex punâum
N. ut igitur conus AL ad X ioiidum, ira pyramis cujus baiis polygo-
num ATBYCVDQ, et vertex punftum L ad pyramidem cujus bafis po-

iygonum EOFPGRHS, et vertex N punéium. conus aurem AL ma-
jor efi pyramide quae efi in ipio; majus igitur cit ioiidum X pyrami-
de quae efi in cono ENf. ied et minus; quod eii abiurdum. non igi-f. r4. 5.
tur ut ABCD circuius ad circuium EFGH, ira cil AL conus rad ioii-
dum aliquod minus cono EN. fimiliter demoniirabirur neque ut EFGH
circuius ad circuium ABCD, ira efie conum EN ad aliquod ioiidum mi-

nus cono AL. Dico praeterca neque clic ut ABCD circuius ad circu-
ium EFGH, ira AL conum ad aliquod ioiidum majus cono EN. fi
enim fieri poreii, fit ad ioiidum majus, quod fit I. Ergo inverrendo
ut EFGH circuius ad circuium ABCD, ira erir ioiidum I ad AL co-
num. erir aurem ut ioiidum I ad AL conum, ira conus EN ad ali-
quod ioiidum, quod quidem minus erir cono AL F, quia ioiidum I ma-
jus eii cono EN. et igitur ut EFGH circuius ad circuium ABCD, ira
conus EN ad aliquod ioiidum minus cono AL, quod fieri non pofiè

R r oilenium
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oiienium cil. non igitur ut ABCD circuius ad circuium EFGH, ira
conus AL ad aliquod ioiidum majus eono EN. oiteniurn aurem cil
neque die ad minus. Ergo ut ABCD circuius ad circuium EFGH,
ira eii conus AL ad EN conum. ied ut conus ad conum, ira et! cy-

lindrus adeyiindrumg; eii: enim uterque urriuique triplus h, et igitur,
ut ABCD circuius ad circuium EFGH, ira iunr iuper ipfis cylindri
aeque aiti. Ergo coni et cylindri qui candem habent altitudinem, in-

ter ie iunt ut baies. E. D.

PROP. XII. THEOR.
SIMrLEs coni et cylindri inter ie funr in triplicata ra--

tione diametrorum bafium.

Sint fimiies coni et cylindri, quorum baies quidem circuli ABCD,
EFGH, diametri vero bafium AC, EG, et axes conorum vei cylindro-

rum
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mm KL, MN. Dico conum cujus bafis ABCD circuius, vertex au-
rem punétum L, ad conum cujus bafis circuius EFGH, vertex aurem
N punâum, tripiicatam habere rationem ejus quam haber AC ad EG.

Si enim non haber conus ABCDL ad conum EFGHN tripiicaram
rationem ejus quam AC ad EG, habebit ABCDL conus ad aliquod
ioiidum minus cono EFGHN triplicaram rationem, vei ad majus. ha.

N

xiZ
beat prirnum ad minus quod fit X; iiidemque omnino ut in propofi-
tione praeccdenre confiruéiis, oiiendetur, ut in ca, pyramidem cujus ba-

fis quidem poiygonum EOFPGRHS, vertex aurem N punâum, ma-
jorem eiie ioiido X. deicribarur etiam in circuio ABCD, poiygono
EOFPGRHS fimile poiygonum ATBYCVDQ, a quo erigatur py-
ramis eundem verticem habens quem conus; et rriangulorum conti-
nentium pyramidem cujus bafis quidem cit poiygonum ATBYCVDQ,

R r 2 vertex
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vertex aurem punérum L, unum fit LAQ; rriangulorum veto conti- r
nentium pyramidem cujus bafis EOFPGRHS poiygonum, et vertex
punérum N, unum fit NES; et jungantur KQ, MS. Quoniam igi-
tur conus ABCDL iuniiis eii cono EFGHN, erir ut AC ad EG, ira
KL axis ad axem MN a; ut aurem AC ad EG, ira AK ad EM”; ira-

que ut AK ad EM, ira KL ad MN; et permutando ut AK ad KL,
ira EM ad MN. et anguli AKL, EMN aequales iunr, reclus enim
uterque cit; circa igitur aequales anguios iatera iunr proportionaiia, et
proprerea fimile c efi AKL triangulum triangulo EMN. rurius, quo-
niam cit ut AK ad KQ, ira EM ad MS et iunr circa aequales angu-
ios AKQ, EMS, etenim quae pars cit anguius AKQquatuor recto-

, rum qui iunr ad K cenrrum, eadem cit pars et anguius EMS quatuor

d. 22. 5.

e.5.6.

reflorum qui ium ad centrumM; erir triangulum AKQtriangulo EMS
iimile 9. et quoniam oitenium eii ut AK ad KL, ira clic EM ad MN,
aequaiis aurem ei’r AK ipfi KQ, et EM ipfi MS, erir ut QI; ad KL, ita-

SM ad MN; igitur circa aequales anguios QKL, SMN, iunt enim
recri, iatera iunr proportionaiia; quare triangulum LKQitmile cil tri-
angulo NMS. et quoniam 0b fimiiitudinem rriangulorum AKL, EMN
cit ut LA ad AK, ira NE ad EM, 0b iunilitudinem veto rriangulo-
rum AKQ, EMS, ut KA ad AQ, ira ME ad ES; erir ex aequali
d LA ad AQ, ira NE ad ES. rurius, quoniam 0b fimilirudinem tri-
angulorum LŒÇ, NSM eii ut LQad QK, ira, NS ad 5M; et 0b inui-
iitudinem trianguiorum KAQ, MES ut KQad (LA, ira MS ad SE;
ex aequali d erir ut LQad (LA, ira NS ad SE. oflcnium aurem efl:

et ut QA ad AL, ira SE ad EN; quare rurius ex aequali ut
ad LA, ira SN ad NE. rriangulorum igitur LQA, NSE proportio-
naiia iunt iatera, idcoque aequianguia ium LQA, NSE rrianguiac, et
inter ie fimilia. quare et pyramis cujus bafis.triangulum AKQ, Vertex
aurem L punëtum, fimilis cil pyramidi cujus baits EMS triangulum.

et
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cr vertex punflum N, iunr enim et ipiarum anguli ioiidi inter le ae-
Iqualesf, et iimiiibus planis. multitudine aequaiibus continentur. pyra- f. B. u.

A mides aurem inutiles, et quae triangularcs baies habent, in triplicata
iunr ratione homologorum laterumg; ergo pyramis AKQL ad pyra- 3.8. 12.
midem EMSN triplicaram haber rationem ejus quam AK haber ad
EM. fimiliter a punétis quidem D, V, C, Y, B, T ad K, a punais

x Z
Vero H, R, G, P, F, O ad M ducenresv métas lineas, et a triangulis
erigenres pyramides vertices eoidem habenres quos coni, oliendemus et

unamquamque pyramidum ad unamquamque ejuidem ordinis triplica-
ram rationem habere ejus quam haber AK larus ad homologum latus
EM, hoc cit quam AC ad EG. ied ut unum antecedentium ad unum
coniequentium, ira omnia anrccedenria ad omnia coniequentiah; eii igi- h. 12. 5.

tur et ut pyramis ad pyramidem EMSN, ira rota pyramis cu-
jus



                                                                     

- ....v

318

i. r4. 5.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
jus bairs ATBYCVDoniygœm, vertex aurem punëturn L, ad to-
ram pyramidem cujus bafis poiygonum EOFPGRHS, et vertex punc-
tum N. quare et pyramis cujus bafis ’ATBYCVDQ poiygonum
vertex aurem punétum L, ad pyramidem cujus bafis poiygonum
EOFPGRHS, et Vertex punérum N, rriplicaram rationem haber ejus

quam AC haber ad EG. ponitur aurem contra cujus baiis circuius
ABCD, vertex aurem punctum L, ad ioiidum X triplicaram rationem -
habere ejus quam AC ad EG, ut igitur conus cujus bafis circuius
ABCD, vertex aurem prinétum L, ad ioiidum X, ira cit pyramis cu-
jus bafis ATBYCVDonlygonum, vertex aurem punérum L, ad py-
ramidem cujus bafis poiygonum EOFPGRHS, et vertex punérum N.
diérus aurem conus major cit pyramide quae in ipio, etenim eam com-

prehcndit; majus igitur efi ioiidum X pyramide cujus bafis poiygonum
EOFPGRHS, vertex aurem punctum Ni. ied et minus; quod fieri
non poteii. non igitur conus cujus bafis ABCD circuius, et vertex punc-
tum L, ad aliquod ioiidum minus cono cujus bafis circuius EFGH,
et vertex N punctum, tripiicatam rationem haber ejus quam AC haber
ad EG. fimiiiter demoniirabimus neque conum EFGHN ad aliquod
ioiidum minus cono ABCDL, triplicatam rationem habere ejus
quam haber EG ad AC. Dico neque ABCDL conum ad ioiidum ma-
jus cono EFGHN rriplicaram habere rationem ejus quam AC haber ad
EG. i1 enim fieri poreft, habeat ad aliquod ioiidum majus, quod fit
Z. invertendo igitur, ioiidum Z ad conum ABCDL triplicaram ratio"
nem haber ejus quam EG ad AC. erir aurem ut ioiidum Z ad cm
num ABCDL, ira EFGHN conus ad aliquod ioiidum, quod quidem
minus i erir cono ABCDL, quoniam ioiidum Z majus cit cono EFGHN.

ergo et conus EFGHN ad ioiidum aliquod minus cono ABCDL, tri-
piicatam rationem habebit ejus quam EG haber ad AC, quod fieri
non poire demonfirarum cit. non igitur ABCDL conus ad ioiidum

aliquod
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aliquod majus cono EFGHN, triplicaram rationem haber ejus quam
AC ad EG. oilcnium aurem eii neque ad minus. Quatre conus ABCDL
ad EFGHN conum, rripiicaram rationem haber ejus quam AC ad EG.
ut aurem conus ad conum, ira cylindrus ad cylindrumk; oiienium enim k- 15- 5-

eit omnem conum tertiam partent efie cylindri eaudem quam ipie ba-
fim habenris, et aequalem altitudinem. Ergo et cylindrusad cylindrum
rripiicaram rationem habebit ejus quam AC ad EG. fimiies igitur
coni et cylindri inter ie- iunr in triplicata ratione diamerrorum bafium.
(LE. D.

PROP. xm. THEOR.

SI cylindrus piano iecetur oppofitis planis paraiieia, erir
ut cylindrus ad eyiindrum, ira axis ad axem.

Cylindrus enim AD piano GH iecerur oppoiiris planis AB, CD-
paraiielo, et occurrar axi EF in K punEro, fit-

que linea GH communis ieâio piani GH et 0 QI)
iuperficiei cylindri AD. fit aurem AEFC parai-

leiogrammum rectangulum cujus revolurione K
circa reétam EF cylindrus AD deicribitur, in
quaeunque ejus pofirione ; et fit recta GK com-r

munis iectio piani GH et ipfius AEFC. Quo-
niam igitur plana paraiieia AB, GH ieé’ra iunt ù .
piano AEKG, erunr AE, GK communes ip- G CÊH
iorum kéfiones paralieiae? quare parailelo- C kF D
grammum cit AK, et propterea KG efl: aequa- T à
lis ipit EA quae ic. cil ex centra circuli AB. V Îx Q
eadem ratione et omnes rectae quae ducuntur
a punâo K. ad lineam GH aequales. ofiendentur iis quae iunt ex centro

circuli

m

a. 16. u.
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circuli AB; quare crlinter ie iunt aequales. linea igitur GH cit circum-
-b. 15.Def. r.ferentia circuli b cujus centrum cil punéium K. planum igitur GH cy-

lper punch L, N, X, M ducantur plana ip- O

c. il. 12.

lindrum AD dividit in cylindros AH, GD; iunt enim iidem qui de-
icriberenrur revolurione parallelogrammorum AK, GF circa rectas EK,
KF. Dico igitur ut AH cylindrus ad cylindrum HC, ira EK axem
ad axem KF..

Producarur enim EF axis ex urraque parte ad purifia L, M; et
ipfi quidem EK axi ponanrur aequales quorcunque EN, NL; ipfi

vero FK aequales quorcunque FX, XM; et P

fis AB, CD paraiieia. igitur, ut de piano GH
ofleniurn fuit, pianorum iliorum et iuperficiei
cylindri produërae communes ieériones crunr

circuli quorum centra iunt L, N, X,M punch,
et abicindent plana cylindres FR, RB, DT,
TQ.’ Quoniam igitur axes LN, NE, EK in-
ter ie iunt aequales, erunt cylindri PR, RB, BG
inter ie ut baiesc. aequales aurem iunt baies;
ergo et cylindri PR, RB, BG iunt aequales.

quoniam -vero axes LN, NE, EK iunt inter ic Q
aequales, iunt aurem et cylindri FR, RB, BG,
aequales inter ie, arque cit ipiorum LN, NE, EK multitude aequalis
multitudini ipiorum PR, RB, BG; quam multiplex cit axis KL îpfius

KE axis, ram multiplex erir et PG cylindrus cylindri GB. eadem ra-
tione et quam «multiplex cil MK axis ipfius axis KF, ram multiplex cil

et QG cylindrus cylindri GD. et fi quidem axis KL fit aequalis axi
KM, erir et PG cylindrus cylindre GQaequaiis; fi aurem axis KL

N S
bd

E

K
F

H
D

Y

ar-iOG 3’ pu

. major fit axe KM, et cylindrus PG major erir cylindro (30.; et fi
minor, minor. quatuor igitur exifientibus magnitudinibus, videlicet

axibus
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axibus EK, KF, et cylindris BG, GD, iumpra iunt utcunque aeque
muitipiicia, axis quidem EK et BG cylindri, nempe axis KL et cylin-
drus PG; axis vero KF et cylindri GD utcunque aeque muitipiicia,
axis iciiicer KM, et GQcylindnrs; et demonfirarum cil: fi KL axis
iuperat axem KM, et PG cylindrum iuperare cylindrum GQ; et fi.
aequalis, aequalem die; et fi minor, minorem. cil igitur d axis EKd. 5.Dcf.5.
ad axem KF, ut BG cylindrus ad cylindrum GD. anre fi cylindrus
piano iecerur 8re. E. D. i

PROP. XIV. THEOR.
SUPER j aequaiibus bafibus exiflenres coni et cylindri,

inter fe iunt ut altitudines.

Sint enim in aequaiibus bafibus AB, CD, cylindri EB, FD. Dico
ut EB cylindrus ad cylindrum FD, ira die GH axem ad axem KL.

Produeatur enim KL axis ad puné’tum N, ponaturque ipfi GH axi

aequalis LN, et circa axem LN intelligarur cylindrus CM. Quoniam
igitur cylindri EB, CM eandem habent
altitudinem, inter ie iunt ut baiesa. ba-
ies aurem iunt aequales; ergo et cy-
lindri EB, CM inter ie aequales erunr. E «je. C
et quoniam cylindrus FM iecatur piano A

a. 11.12.

CD, oppoirris planis parallelo, erir ut CM

cylindrus ad cylindrum FD, ira axis LN A B
ad KL axem b. aequalis aurem efi cylin- i b. r3.12.
drus quidem CM cylindro E8; axis veto LN axi GH. eii igitur ut
EB cylindrus ad cylindrum FD, ira axis GH ad KL axem. ut aurem
EB cylindrus ad cylindrum FD, ira ABC eonus ad conum CDK°,c. r 5. 5.
cylindri enim iunt conorum rriplid. Ergo et ut GH axis ad axem d. Io. 12.

S i KL,
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KL, ira cit ABC conus ad conum CDK, et cylindrus EB ad FD
cylindrum. Super aequaiibus igitur &c. Q; E. D.

PROP. XV. THEOR.
AEQUALIUM conorum et cylindrorum baies et airirudi-.

nes reciproce iunt proportionales; et quorum cono-
rum et cylindrorum baies et altitudines reciproce iunt
proportionales, illi inter fe’iunr aequales.

Sint aequales eoni et cylindri, quorum baies quidem ABCD, EFGH
circuli, et diametri ipiorum AC, EG, axes aurem KL, MN, qui qui-
dem et conorum vei cylindrorum fimr altitudines; a finr coni quidem
ALC, ENG, cylindri veto AX, E0. Dico cylindrorum AX, E0 ba-
ies et altitudines reciproce proportionalcs efl’c, hoc sa, ut ABCD bans

ad bafim EFGH, ira eiie altim-
dinem MN ad altitudinem KL.

Altitude enim KL vei aequa-
lis eii altitudiniMN, vei non ae- X
quaiis. fit primum aequalis. cil

aurem AX cylindrus aequalis cy- à
lindro E0. qui aurem candem A C
habent altitudinem coni et cy- B

a. 1:. 12- lindri inter ie iunt ut baiesa; aequaiis * igitur cit bafis ABCD bali
t Ai S’EFGH. cil igitur ut bafis ABCD ad bafim EFGH, ira MN altitudo

ad altitudinem KL. non fit aurem altitudo KL altitudini MN aequa-
lis, ied major fit MN, et auierarur ab ipia MN altitudini KL aequa-
lis MP, et pet P iecetur E0 cylindrus piano TYS oppofiris planis cir-
cuiorum EFGH, R0 parallelo; igitur, ieflio communis piani TYS et
iuperficiei cylindri E0 erir circuius, et erir ES cylindrus cujus bafis.

quidem
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quidem EFGH circuius, altitudo aurem MP. Quoniam igitur AX cy-

. lindms aequalis cit cylindre E0, erir ut AX eylindrus ad cylindrum ES,
ira cylindrus E0 ad ES cylindruml’. ied ut AX cylindrus ad cylin- b. 7. 5.

drum ES, ira bafis ABCD ad EFGH bafitna; cylindri enim AX, ES a. u. r2.
candem habent altitudinem; ut aurem cylindrus E0 ad ES cylindrum,
ira MN altitudo ad altitudinem MP c, nam cylindrus E0 iccarur piano c. 13.12.

TYS oppofitis planis parallelo. cit igitur ut ABCD bafis ad bafim
EFGH, ira altitudo MN ad MF altitudinem. aequalis aurem eii MP
altitudo altitudini KL; quare ut bairs ABCD ad EFGH baiim, ira
MN altitudo ad altitudinem KL. aequalium igitur cylindrorum AX,
E0 baies et altitudines reciproce iunt proportionalcs.

Scd cylindrorum AX, E0 baies cr altitudines fint reciproce pro-
portionales, fit feilicct ut ABCD bains ad bafim EFGH, ira altitudo
,MN ad KL altitudinem. Dico AX cylindrum cylindro E0 aequalem
die.

Primo, Sir bafis ABCD bali EFGH aequalis; et quoniam ut baiis
ABCD ad bafim FFGH, ira altitudo MN ad K1. altitudinem, erirMN
aequaiis *’ ipir KL, quare et cylindrus AX aequalis erir il cylindra E0. * A. g.

ied non fit ABCD bafis aequalis bali EFGH, et fit ABCD major;
et quoniam ut baiis ABCD ad bafim EFGH, ira altitudo MN ad KL
altitudinem, erir MN major * KL; iiidemque, ut prius, confiruëris,
quoniam ut ABCD bafis ad bafim EFGH, ira altitudo MN ad KL
altitudinem; quoniam veto altitudo KL aequalis eii altitudini MP;
erir ut ABCD bafis ad bafim EFGH, ira AX cylindrus ad cylindrum
ES; candem enim habent altitudinema; ut auremMN altitudo ad al-
titudinem MF five KL, ira cylindrus E0 ad ES cylindrum. cil igitur
ut AX cylindrus ad cylindrum ES, ira cylindrus E0 ad ES cylindrum.
cylindrus igitur AX cylindre E0 efi aequalis. iuniliter aurem et in
conis. (L E. D.

S i 2 PROP. XVI.
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PROP. XVI. THEOR.

UABUS circulis circa idem centrum exiiienribus, in
majori poiygonum aequalium larerum, quorumque

numerus par fit, deicribere, quod minorem circuium non
arringar.

Sint dari duo circuli ABCD, EFGH circa idem centrum K. opor-
ret in majori circuio poiygonum aequalium larerum quorum numerus
fit par, deicribere, non arringens minorem circuium.

Dulcatur per K centrum recta linea BD, arque a puncro G ipfi BD
. ad rectos anguios ducatur GA, et ad C producatur; continger igitur AC

a. 16. 3. circuium EFGH 3. iraque circumierentîam ’
BAD biiariam iecantes, et ejus dimidium
rurius biiariam, et hoc iemper facienres, tan-

dem relinquemus circumierentiam minorem
b.Lemma. ipsâ AD b. relinquatur fitque LD; et a

punâo L ad BD perpendicularis agatur LM,

et ad N producarur ; junganrurque LD, DN. A
- aequalis igitur C ei’t LD ipfi DN, et quoniam LN paraiieia eii ipfi AC,

et AC contingir circuium EFGH ; ipia LN circuium EFGH non tan.
. gct. et multo minus tangent circuium EFGH même lineae LD, DN.
quod il ipfi LD aequales deinceps circuio ABCD aprabimus, deicribe-’

tur in eo poiygonum aequalium et numero parium laterum non arrin-
gens minorem circuium. Q E. F.

au.)o

LEMM A, Il.
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LEMMA II.

SI duo trapezia ABCD, EFGH inicripta imr circulis quo-
rum centra K, L punëta, fuerinr aurem iatera AB, DC

ut et EF, HG paraiieia; reliqua aurem quatuor AD, BC,
EH, FG inter fe aequalia; fit aurem AB larus majus latere
EF. et DC majus HG. erir reflet KA quae cit ex centre cir-
culi in quo majora iunt iatera, major ea LE quae eli ex
centro alterius circuli.

Non enim, fi fieripoteil, in KA major reêia LE; erir igitur KA
vei aequalis ipfi LE vei miner eâdem. fit primo KA aequalis LE.
quoniam igitur in aequaiibus circulis reëtae AD, BC aequales iunt ipfis

EH, FG,. erunt circumierentiae AD, BC aequales circumierentiis EH,

3 2.5

FGa; quoniam Vero rectae AB, DC majOres iunt ipfis EF, HG, airera a. 28. 3..

alterâ, erunr circumierentiae AB, DC majores ipfis EF, HG. Ergo rota

ABCD circumierentia major cit rota EFGH; ied et aequalis, quod
fieri non porefi. non igitur recta KA aequalis cit ipfi LE.

Scd fit KA minor LE, et ipfi KA aequalis ponatur LM, et ccnrro
L, inrervallo LM deicribatur circuius MNOP, qui juncris LF, LG,.

i LHy.
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LH, LE occurrat in N, 0, P, M; et jungantur MN, NO, OP, PM,

b. 2.6. quae ipfis EF, FG, GH, HE parallelac b et minores crunt; fingulac
fingulis. quoniam igitur EH major cil MF, erir et AD quam MF
major, et aequales fun: circuli ABCD, MNOP; major igitur cfl cir-
cumfcrcntia AD circmnfcrcntiâ MF; eadem ratione cîrcumferentia

BC major eft ipsâ N0; et quoniam reflet AB major en reflâ EF
quae ipfa MN major efl, cri: AB quam MN multo major. CR igitur
circumfercntia ’AB major îpfa MN; eadcmquc ratione DC circumfe-

renfla major cit ipfa P0. tota igitur ABCD major cPc tota circumfc-
renfla MNOP, fcd et. aequalis, quod fieri non potefl. non igitur mî-
nor CR KA ipsâ LE, fed neque aequalis. Rcëta igitur KA ipsâ LE

ncceITario cfl major. E. D.
COR. Et fi fucrît triangulum ifofceles cùjus latera ipfis AD, BC ae-

qualia funt, bafis autan minot AB majori ipfarum AB, DC; funi-
liter oflendetur refla KA major eâ quae dt ex centro circuli cira

dcfcripti.

mon xvn.
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PROP. XVII. THEOR.

DUABUS fphaeris circa idem cçntrum exifientibus, in
majori folidum polyedrum defcribere, cujus fuperfi-v

cics minorem fphaeram non arringat. ’

Intellîgantur duae fphacrac circa idem centrum A; oporret in majori

fphacra dcfcribcre folidum polyedrum cujus fupcrficies minorem fphae-

ram non attingat.
Sccentur (phasme plano aliquo par centrum duëto; itaquc fcfliones

’ X c îm .

O
n AniijF a M

vaE M
erunt circuli ; quoniam diametro manente et femicîrtulo circumdufto

fphaera fafta CR; ergo in quaeunque pofitîone femicirculum intelliga-
mus, quod par ipfum produciturjplanum in fupcrficie fphaerac circuium

- V cfiicict;

327
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efiîciet; et confiat circulum erre maximum, quia diameter fphaerac quae

et circuli cit diameter, major efl: omnibus reë’tis lineis quae in circuio

4.15. 3. vei fphaera ducuntur a. fit igitur in majori quidem fphaera circuius
BCDE, in minori aurem circuius FGH; et ducantur ipforum duae
diametri BD, CE ad mélos inter fe anguios. et duobus circulis circa
idem centrum exifientibus BCDE, FGH, in majori BCDE poiygonum

b- 15- !2- aequalium et parium numero laterum defcribaturb, non arringens mino-

rem circulum FGH; cujus iatera (in: in BE circuli quadrante BK, KL,
LM, ME, et junëta KA producatur ad N; et a punfto A piano cir-
culi BCDE ad reâos anguios ducatur AX, quae fuperficici fphaerae in
punflo X occurrat; et per AX, et utramquc îpfarum BD, KN plana
ducantur, quae ex jam diélis in fuperficic fphaerac maximos circulas Cf-

ficient. iraque efficiant, et (in: fupcr diamctris BD, KN eorum fenai-
circuli
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circuli BXD, KXN. qloniam igitur XA reâa cil ad planum circuli
BCDE, erunr omnia plana quae per îpfam XA tranfeunt ad planum

329

circuli BCDE rafla C, quare et femicirculi BXD, KXN rem fun: ad e. 18. n:
illud planum. et quoniam femîcircuii BED, BXD, KXN aequales iunt,

fuper aequaiibus enim (un: diamctris BD, KN, erunr et: eorum qua-
drantes BE, BX, KX inter fe aequales. quor igitur iatera poiygoni
fun: in quadrante BE, rot emnt et in quadrantibus BX, KX aequaiia.
ipfis EK, KL, LM. ME. dcfcribanmr et fint BC, OP, FR, RX; K5,
ST, TY, YX, junganmrquc OS, PT, RY ; et a punëtis O, S ad rec-
tas AB, AK perpendiculares ducantur 0V, SQL quoniam igitur planum
BOXD reétum efi ad planum BCDE, et in une ipforum BOXD dufla
CR 0V perpendicularis ad AB communem pianorum feéiîoncm, erir

0V perpendicuiarîs ad planum BCDE d. eadcm ratione SQpcrpcndi- d-4uDefi Il;
cularis erir ad idem planum, quia planum KSXN ad mélos anguios CR

piano BCDE. Jungatur VQ, et quoniam in aequaiibus fcmicircuiis
BXD, KXN aequales circumfercntiae fumptae (un: B0, K5, et duflae
perpendiculares 0V, SQad circuiorum diamctros, erir 0V quidem ipfi

SQ aequalis, BV vcro aequalis efi aurem et rota BA aequaiis
toti KA, ergo et reiiqua VA reliquae Q5 cit aequalis. ut igitur BV
ad VA, ira KQad QA, ideoque Vijfi BK paraiieia cas. et quo- e. 2.6.
niam utraque ipfarum 0V, SQ renfla cit ad circuli BCDE planum,
erir 0V ipfi SQparaiielar; ofienfa aurem efi et ipfi aequaiis; ergof. 6.1:. x
QY, SO aequales fun: et paralieiaeg. et quoniam QY paraiieia efi ipfi g. 33. r.
SO, (cd et paraiieia ipfi KB, erir et OS ipfi BK paralieiah; ergo quae h. 9. n.
ipfas conjungunt BO, K5 in eodem funt piano in quo paralieiae OS,
BK, et quadrilaterum KBOS in uno erir piano. fi vcro jungantur
PB, TK, et a punais P, T ducantur perpendiculares ad reâas AB,
AK, biiendctur méta TP paraiieia ipfi KB eodem prorfus mode quo
ofienfa efi SO paraiieia eidem KB; quam if TP paraiieia en ipfi SO,

T t et
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et pmpterea quadrilaterum SOPT in uno erir piano. cadem ratione
quadrilaterum TPRY eii in uno piano. cit aurem in uno piano fi-

fi. 2.11. gura YRXÏ. fi igitur a punftis 0, S, P, T, R, Y ad A duétas refus
lineas inteiiîgarnus, confiiruetur quaedam figura foiida poiyedra inter

circumferentias BX, KX, ex pyramidibus compofita, quamm baies qui-

dem KBOS, SOPT, TPRY quadrilatera, et triangulum YRX, veto

R
C

T IH 0Z

D Q GF

L

E M
tex autem punétum A. fi aurem in unoquoque latcrum KL, LM,.
ME quemadmOdum in BK eadem conflruamus, et etiam in reiiquîs-
tribus quadrantibus, et in reliquo haemifphaerio; conflituetur figura quae-

dam foiida poiyedra in fphaera deiizripra, et compofita ex pyramidibus,
quarum bafes funt quadrilatera jam dieu, et YRX triangulum, et quae

j ’ ejufdem ordinis iunt, vertex autem A puné’tum. Diétae aurem figurac
j polyedrae fuperficies non attinget minorem fphaeram in qua cfi circuv

lus
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lus FGH. Ducatur enim a punéto A ad planum quadrilatcri KBOS

perpendicularis AZk, cui in punéto Z occurrat, et BZ. ZK jungan- k. 11.11. y!
tur. iraque quoniam AZ refis. efl ad quadrilateri KBOS planum, et Li
ad omnes métas lineas quae ipfam contingunt et in eodem fiant piano
reflos anguios fadet; ergo AZ ad unamquc ipi’arum BZ, ZK cil per-

pendicularis. et quoniam AB cil aequaiis AK, et iunt quadrato qui-
dem ex AB aequaiia quadrata ex AZ, ZB; quadrato autcm ex AK
aequaiia ex AZ, ZK quadrata*; ergo quadrata ex AZ, ZB, quadratis 1’47. I?

ex AZ, ZK aequalia funr. commune auferatur quadratum ex AZ, re-
iiquum igitur quadratum ex BZ reliquo ex ZK efi aequaie; ideoque
reëta linea BZ reâae ZK aequaiis. (militer oflendemus et quae a
punéïo Z ad punéta O, S ducuntur unique ipfarum BZ, ZK aequales

cire. circuius igitur centre Z, intervalio ZB defcriptus pet punâta K,
O, S tranfibit, atque erir in circuio quadrilaterum KBOS. et quoniam
KB major cit quam QY, aequaiis autem QY ipfi 50, erir et KB
quam 50 major. fed KB ePt aequalis unique ipfarum BO, K5 ; quare
unaquaeque aequalium circumferentiarum quas auferunt reflae KB, BO,
KS, in circuio KBOS major eFt circumferentia quam aufcrt reé’ta OS;

ideoque tres iliae circumferentiae una curn quarta uni ipfarum aequali
majores funt iifdem tribus una curn eâ quam aufert refila OS, hoc efi
totâ circumferentiâ; circumferentia igitur KB in circuio KBOS major

en quarta parte totius circumferentiae KBOS circuli, et pr0pterea an-
guius BZK ad centrum major cit anguio reé’to. Qroniam igitur obtu-

fus eii anguius BZK, erir quadratum ex BK majus quadratis ex BZ,
2K1, hoc eii: majus quam dupium quadrati ex BZ. jungatur KV, l. r2. a;
et quoniam in triangulis KBV, OBV aequales (un: KB, BV ipfis DE,
BV, et aequales continent anguios, erir KVB anguius angulo OVB
aequaiism. reâus aurem cit OVB, reflus igitur cit anguius KVB. et m. 4.1;
quoniam BD minot cit quam dupia ipfius DV, erir reflanguium con-

Tt a . tcntum
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11.8.6. tentum DB, BV minus duplo reflanguii DVB, hoc efi, erir n quadra-

tum ex KB minus duplo quadrati ex KV. fed quadratum ex KB ma-
jus efl quam dupium quadrati ex BZ; ergo quadratum ex KV qua-
drato ex BZ eiÏ majus. et quoniam BA cit aequaiis AK, et quadrato .
quidem ex BA aequaiia iunt quadrata ex BZ, ZA, quadrato aurem ex
AK aequalia quadrata ex KV, VA, erunt quadrata. ex BZ, ZA qua-

dratîs ex KV, VA, aequalia; quorum quadratum ex KV majus cit. ,
quadrato ex BZ; ergo reiiquum ex VA quadratum quadrato ex ZA
cit minus, ac propterea re&a linea AZ major quam méta AV. muito
igitur major cit AZ quam AG, in Propofitione enim praecedcnte ci:-
tenfum cit reëiam KV cadere extra circuium FGH. arque cit AZ qui-

] dem ad planum KBOSA perpendicùiaris, et- propterea minima efi cm.
mum.
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nium quae ad planum illud a centro fphaerac duci poffunt. Pianum
igitur KBOS cadit extra minorem fphaeram.

Reiiqua etiam plana inter quadrautcs BX, KX extra minorem
fphaeram cadere ira ofiendctur. Ducatur a punéto A ad planum qua-

drilateri SOPT perpendicularis AI, et IO jungatur. et, ut de pimo
KBOS et punâo Z oflenfum fuit, eodem modo oflendetur punétnm I
centrum cire circuli circa quadrilaterum SOPT defcripti, et rcétam OS
majorem cire reêtâ PT, et oflenfit cit PT paraiieia îpfi OS. Quoniam

igitur trapezia KBOS, SOPT circulis infcripta, habent iatera BK, OS
paraiieia, ut et OS, PT ; reiiqua aurem B0, K5, 0P, 5T inter (e
aequalia; et eût latus BK majus latere OS, et OS majus ipfo PT, erir

i 333

méta ZB major reëta 10°. Jungarur A0 quae aequaiis erir ipfi AB,o. 2.Lemma,

etquoniam refti (un: anguli A10, AZB, erunt quadrata ex AI, 10 ae-
quaiia quadrato ex A0 five AB, hoc eii quadratis ex AZ, ZB; et qua-
dratum ex ZB majus efl quadrato ex 10, reiiquum igitur ex AZ qua-
dratum quadrato ex AI cit minus. méta igitur AZ miner efi ipfa AI.
oftenfa aurem efi AZ major quam AG, muito igitur AI major eii
reéta AG. Ergo planum SOPT cadit extra minorem fphaeram. ea-
dem ratione planum TPRY extra candcm fphaeram cadere oflendc-
tur; ut. et planum trianguii YRX, ope fc. Corollarii Lemmatis ’2. et

fimiliter reiiqua omnia plana quibus continerur ioiidum polyedrum ex-

tra minorem fphaeram cadere oficndcntur. Duabus igitur fphacris
. circa idem centrum exiiientibus in majori ioiidum poiycdrum dcfcrîp-

rum efi cujus fuperficics minorem fphaeram non attingit. E. D.
Aiiter aurem et brevius fine ope Prop. 16. oftcndctur refla AZ

major ipsâ AG. Ducatur a punéto G ipfi,AG ad rcflos anguios GU

et AU jungatur. itaque circumferentiam BE bifariam fccantcs, et di-
midium ipfius bifariam, atque hoc femper facientcs, tandem reiinque-
mus quandam circumierentiam minorem circumferentia circuli BCDE

quae
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quae fubrenditur a reeta’ aequali ipfi GU. relinquatur, fitque circum-

ferentia KB. minor igitur eii reéta linea KB quam GU. et quoniam
anguius BZK cit obtufus, ut oitenfum fuit, erir BK major quam BZ.
ied GU quam BK cit major; muito igitur major cil GU quam BZ,
et quadratum ex GU quadrato ex BZ majus. eii aurem AU aequaiis
ipfi AB, ergo quadratum ex AU, hoc cit quadrata ex AG, GU, ae-
quale cit quadrato ex AB, hoc cil quadratis ex AZ, ZB ; minus aurem
efi quadratum ex BZ quadrato ex GU; reiiquum igitur quadratum ex
AZ majus ei’t quadrato ex AG, et 0b id recta linea AZ quam recta

AG cit major.
Co R. Si vero et in airera fphaera defcribatur ioiidum polyedrum du-

eendo fc. reétas inter punch in quibus même quae a centro fphaerae ad

omnes anguios foiidi polyedri in majori fphaera clefcripti, fuperficiei mî-

noris oceurrunt, eodem ordine quo punc’ta quibus eaedem re&ae fuper-

ficiei majoris fphaerae oceurrunt, reâis junguntur; habebit ioiidum
poiyedrum in fphaera BCDE ad ioiidum polyedrum in airera fphaera
triplicatam rationem ejus quam diameter fphaerae BCDE haber ad
aiterius fphaerae diametrum. divifis enim folidis in pyramides numero
aequales, et ejufdem ordinis; erunt pyramides fimiles. etenim habent
anguios folidos ad verticem, fpliaerae fc. centrum, communes, reliques

i 3.8. n.Vero anguios folidos ad bafes inter fc aequalesa, quoniam continentur
tribus augulis planis qui, .finguli fingulis, inter le fun: aequales; cae-
demque pyramides continentur fimilibus planis multitudine aequalibus, et

b. u. Def. n. propterea funiles funr b. fimiics aurem pyramides inter le in triplicata funt

c.Cor.8.12» ratione homologorum iaterumc. Ergo pyramis cujus bafis cit KBOS

quadrilaterum, Vertex aurem punëtum A, ad pyramidem in airera
fphaera ejufdem ordinis rriplicatam rationem haber ejus quam larus ho-
mologum haber ad homologum iatus, hoc cit quam haber AB ex cen-
tro fphaerae majoris, ad eam quae efi ex centre airerius fphaerae. fi-

militer
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militer et unaquaeque pyramis earum quae iunt in fphaera majori ad
unamquamque pyramidum ejufdem ordinis quae iunt in airera fphacra,

triplicatam rationem haber ejus quam haber AB ad eam quae cil ex
centro alterius fphaerae. et ut unum antecedentium ad umnn confe-
quentium, ira antecedentia omnia ad omnia confequentia. Quatre rotum
folidum polyedrum, quod cil in fphaera majori, ad rotum folidum po-
lyedrum quod in airera fphacra, tripiicatam rationem habet ejus quam
habet AB ad eam quae cfi ex centro alterius fphaerae, hoc cil quam.
haber BD diameter ad aiterius fphaerae diametrum.

PROP. XVIII. THEOR.
SPHAERAE inter fe in triplicata iunt ratione fuarum dia-

metrorum. i
Intelligantur fphaerae ABC, DEF, quamm diamerri BC, EF. Dico

ABC fphaeram ad fphaeram DEF tripiicatam habere rationem ejus
quamhabet BC ad EF.

Si enim non haber, fphaera ABC ad fphaeram minorem ipfâ DEF,

A.
0U

vei ad majorem, triplicatam rationem habebit ejus, quam habetBC ad
EF *. habeat primo ad minorem, videlicet ad GHK; et intelligarur

fphacra

335
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fphaera DEF circa idem centrum, circa quod cil fphaera GHK; de-

a. r 7. 12. feribaturque a in majori fphaera DEF ioiidum polyedrum cujus luper-
I ficies non attingar minorem fphaeram GHK; et in Cphaera ABC de-

icribatur ioiidum polyedrum fimile ci quod in fphaera DEF dererip-
rum cil. ioiidum igitur polyedrum quod efi in fphaera ABC ad foliê-
dum polyedrum in fphaera DEF, triplicatam rationem haber ejus quam

mon x7- "-BC ad EFb. haber aurem ABC fphacra ad fphaeram GHK triplica-
tam rationem ejus quam BC ad EF, ergo ut ABC fphaera ad fphae-

jram GHK, ira folidum poiyedrum in fphaera ABC ad ioiidum polye-
dmm in fphaera DEF. major aurem cil fphaera ABC folido polyedro

ç. x4. 5. quod efi in ipfa; ergocct GHK fphaera polyedro quod cit in fphaera

DEF eft major. fcd et minor, ab ipfo enim comprehenditur, quod
fieri non poteft. non igitur ABC fphaera ad fphaeram minorem ipfa
DEF triplicatam rationem haber ejus quam BC haber ad EF. limi-
liter oilendemus neque DEF fphaeram ad fphaeram minorem ipfa ABC

triplicatam rationem habere ejus quam haber EF ad BC. Dico in-
fuper fplraeram ABC neque ad majorem fphaeram ipsâ DEF triplica-
tain rationem habere ejus quam .BC ad EF. fi enim fieri potefi, ha-
beat ad majorem LMN; invertendo igitur, (piratera LMN ad ABC
fphaeram triplicatam rationem haber ejus quam diameter EF haber ad

BC
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BC diametrum. ut aurem fphaera LMN ad ABC Iphaeram, ira [binera
DEF ad aliam quandam Iphaeram, quae quidem minor erir Iphaera
ABC c, quoniam fphaera LMN major cit fphaera DEF. ergo et DEF c. r4. 5.
fphaera ad fphaeram minorem ipsâ ABC, triplicaram rationem haber

ejus quam EF ad BC; quod fieri non poire oflenfum cil. non igitur
ABC fphaera ad fphaeram majorem ipsâ DEF rriplicaram rationem ha-

ber ejus quam BC haber ad EF., pfienfum aurem eli neque ad mi-
norem. Ergo ABC Iphaera ad Iphaeram DEF triplicatam rationem
haber ejus quam BC haber ad EF. E. D.

FINIS.



                                                                     



                                                                     

T’- .N O.T.A-E
CRITICAE n .GEOMETRICAEo

,

(Un:
Rationem reddunt eorum in quibus Editio haec difièrr a Texru Graeco

Elementorum; inferuntur etiam eifdem paume! in quafdam Propoli-

tiones obiervationes.

AUCTORE

ROBERTO SIMSON, M.D.
In Academia Glafguenfi Marhefeos Profeflore.

GLASGUAE:
IN AEDIBUS ACADÉMICIS

EXCUDEBANT ROBERTUS ET ANDREAS FOULIS
ACADEMlAE TYPOGRAPHI

M. D C C. LV1.



                                                                     



                                                                     

?’- - t .341 1

NOTAE&c.
Ad DEFINITIONEM VII. LIB. I.

LOGO Definitionis quae habetur in Graecis codicibus aiia margis
diflinâa polira cil, in qua continerur afi’eâio planae fuperficiei

quae in Eiementis manifefl’e ponitur, reétam fèilicet lineam duci poire

a quovis punflo in plana fuperficie ad quodvis in eâdem, quae rota fit
in ea fuperficiei

Ad DEF. VIII. LIB. I.
Videtur eum qui hanc Definirionem pofuir volume anguium planum

in genere definire, hoc cil ut non folum anguius qui duabus reâis con-
tinerur, fed et is quem aliqui concipiunt contineri reetâ linea et curvâ,

vei duabus curvis iineis in piano fibi mutuo occurrentibus, funui de-
finiretur. quamvis aurem fenfus verborum in” érigées, in direëtum,

vei in recta linea, manifefius fit quando duae reêtae dicunrur in direc-

rum elle, non tamen apparet quo Enfu intelligenda iunt haec verba,
quando reéta linea et curva, Ivel duae curvae in direetum cire dicunrur;

certe hoc loco explicari non porefi. verofimiie igitur eli Definitionem
banc, et Definirionem anguli fegmenti, ut et ea quae de angulo fe-
micircuii, et fegmentorum angulis habentur in Prop. I 6. et 3 r . Lib. 3.
additamenta elfe Editoris minus periti. et 0b liane rationem Definitio-
nes eae, praefertirn curn inutiles omnino fint, notis inverfis commatis a

reliquis difiinguuntur. *
Ad DEF. XVII. LIB. I.

Huic Definitioni adjeëta funr fequenria in omnibus exemplaribus
fl. quae



                                                                     

342 NOTAE.tr quae quidem et bifariam circulum feeat.” haee aurem omifimus, non
enim funt pars Definirionis, (cd Corollarium ex ea. ’Proelus id clien-

dir concipiendo unum ex fegmenris in quae diameter circulum dividit,
altero applieari; manifeflum enim en ea neceirario fibi mutuo con-
gruere; fi enim non congruerent, rleerae a centra ad circumferentiam
duéiae non client inter le aequales. idem etiam facile oflenditur ex ’

Prop. 3 I. Lib. 3. et Prop. 24. ejufdem. ex prima enim harum fe-
quirur femieircuios [Emilia elle circuli fegmenta ; et ex airera fegmenta

haec aequaiia cire. i
Ad DEF. XXXIII. LIB. I.

Definirio haec afieetionem continet fuperfluam rei definitae; etenim

omnis figura quadrilatera quae haber iatera oppofira inter le aequaiia,
habebit etiam angulos oppofitos inter fc aequaies; et contra.

Sir enim in quadrilatero ABCD, iatus AB aequale iateri CD, et ia-

tus AD ipfi BC; dutià igitur BD, erunt AD, A
DB aequales ipfis CB, BD, et bafis AB bafi (M[
CD eft aequaiis. igitur ex Prop. 8. Lib. r . erir B ’ C
anguius ADB angulo DBC aequalis; unde per
Prop. 4. Lib. I. erir anguius BAD aequalis ipfi BCD, et ABD ipfi
BDC; et proprerea anguius ADC aequalis angulo ABC.

Si vero anguius BAD aequalis fuerir angulo BCD, et anguius ABC
anguio ADC; erunr et iatera oppofita inter le aequaiia. Quoniam
enim ex Prop. 32. Lib. I. omnes anguli quadrilateri ABCD fimul
conficiunr quatuor refios, quorum anguli BAD, ADC firnui aequales
iunt ipfis BCD, ABC; erunt BAD, ADC fimul aequales duobus mais.
paralieiae igitur funt AB, CD ex Prop. 2 8. Lib. r. fimiiiter, quoniam
anguli DAB, ABC aequales fruit duobus reâis, paralieiae erunt AD,

BC.
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BC. paralieiogrammum igitur eli ABCD; quare oppolita lama
funr inter le aequaiia ex Prop. 34. Lib. 1.

OmiiÏa igitur efi airera ex hiÏce affeflionibus in DCF. 3 3. Lib. 1.

Ad PROP. VIL LIB. I.
Demonfiratio hujus duos haber cafus, quorum is qui omilTus et!

pariter efi neccfl’arius ac ille qui foins habetur in textu Graeco. cafum

aurem omnium primitus fume in rexru, ex hoc manifeftum en, quod
fecunda pars Prop. 5. Lib. r. quae feilicet neceiraria cit demonfirationi
eafus omifli, nuiiius fit ufus nifi ad banc demonflrationem; nam clare
faquitur haec pars, ex prima erProp. 1 3. Lib. r . addita igitur fuit gratia
œjufdam Propofitionis inter 5. et I 3. nulia aurem harum eâ indiget
praeter 7. hujus igitur gratia polira fuit. verfio etiam ex lingua Arabica
hune eafum explicite demoniiratum haber. et Procius agnofcit fecundam

partent Prop. 5. addiram (une gratia Prop. 7. 0b ridiculam tamen ratio-
nem, tr ut (c. refponfio fiat inflantiis contra feptimam et decimam (ex-
" tant Propofirionem Lib. t .” quafi cafus omiffus, ut ille exiiiimar, in-

flantia effet contra Propofirionem ipfam. Vide fi lubet Procium in
Prop. 5. et 7. nant piger nugas ejus referre.

Praeterea enuntiationem Prop. 7. mutavirnus, ejufdem fenfu omnino

retento. qui enim ex Graecis verburn de verbo reddunr, faciunt cant
tyronibus inreiieâu difiicilem.

Ad PROP. XI. LIB. I.
Haie Propofitioni Corollarium additum ce, quod in Prop. r.

Lib. x 1 . et alias, necclfarium fit.

Ad PROP. XX. et XXI. LIB. I.
Refert Proches in Commentan’is in banc Propofitioncm Epicureos

eam

343



                                                                     

344 NOTAE.eam impugnafiE, utpote afino notam, nullaque demonfiratione egenrem ;

ipfifque rcfpondit quamvis duo iatera trianguii reliquo majora elle,
fenfui manifeftum fit, quomodo vero hoc fiat dicere ad feientiam [pec-

rat. vera aurem refponfio huic objeeiioni contra banc et fequentem,
aiiafque quafdam Propofitiones, haec eli, numerum axiomatum fine ne-
cefiitate minime augendum cire. Clarifiimus aurem Dominus Ciairault
qui in Praefarione fuis Geometriae Elemenris, Parifiis Ann. I 741.
editis, praefixa, referr Euciidem operam dedilre ut oflendat duo iatera
trianguii aitero triangulo inciufi fimul minora cire iateribus ejus qui ip-
fum includit, oblitus cit addere banc conditionem, viz. fi triangula fin:
fuper eâdem bafi; fine hac enim pofTunt iatera trianguli aitero inclufi

fimul majora elle hujus lateribus in data quaeunque ratione, quae mie
nor fit quam dupla; ut demonfiratum eft a Pappo Alexandrino in
Prop. 3. Lib. 3. Coileét. Mathem.

Ad PROP. XXII. LIB. I.
(èridam culpant Euclidem quod non ofiendat circulos, in confinie-

tione hujus Problematis defcriptos, fibi mutuo occurrere. perfpicuum
aurem hoc efi ex determinatione quam dedit, viz. debere duas ex rec-
ris DF, FG, GH reliquâ majores clic quo-

modocunque fumpras. enim ryro adeo
hebes cit ut non ex hac videat circulum,

centre F, intertiallo FD, defcriprum, oc- D M F G H
currere rectae FH inter F et H, quoniam
FD miner eii FH; et limiiiter circulum centra G, intervalio GH vei
GM defcriptum, occurrere reëtae DG inter G et D,- ipfofque fibi mu-
tuo occurrere, quod FD, GH, fimul majores funt reliquâ FGE et qui-
dem determinatio haec fitnpiicior eli eâ quam, ex hac deduétam, loco

ejus pofuit Thomas Sirnpfon in Elementis fuis Geometriae pag. 4.9.
ut
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sur banc quam eulpat Euclidis omiiiionem fuppleret, nempe debere
unam quamliber ex tribus mais minorem elle fummâ, at majorem ex-
ceiTu reliquarum; ex qua circulos fibi mutuo occurrere in uno cafu ci:-

tendit, in alio quovis cafu dicit idem eodem mode oflendi polie; ve-
rum reé’ta GM quam jubet auferre ex refra GF potefi ipsâ GF major

cire, ut in figura hic appofita. in quo caïn demoniirario ejus in aliam

mutanda en.

PROP. XXIV. LIB. I.
Haie, prope initium, adjecimus verba iireétarum enim DE, DF

ri fit DE ea quae non major eii quam DF;” hoc eii fumatur ea rec-
arum DE, DF quae non major cit airera, ad confiiruendum curn ca
anguium EDG aequalem ipfi BAC; etenim fine hac cautione rres cf;
[eut calus diVerfi hujus demonitrarionis, ut Campanus aliique faciunt.

I PROP. XXIX. LIB. I.
Propofitio quae vulgo Pofiulatum 5mm, aut Axioma r r mm, a qui-

bufdam I 2 mm" dicitur, ex qua haec 2 9ml praecipue pender, baud
parum negotii rum vereribus rum recenrioribus Geometris praebuit. et
quidem inter communes fententias five Axiomata non ponenda vide-
tur, non enim per le manifefia efi; Ted neque demonftrationem, me:
ioquendo, admittir; explicationc aurem quadam indiget, ut diiucidior
fiat. et banc, viâ qua pofiumus faciliima, Tyronibus ut fequitur expo-

nemus. ’Primo facile poteïi quifpiam concipere duas rectas AB, CD, in eo-

dem piano, quae eidem reéhe AC ad rectos funr anguios, aequidifian-
tes quoque elle, i. e. nuliibi ad le invicem accedere, vei a le invicem re-
oedere, quantumvis producanrur; vei porius nulius cil qui aliter de hifce

X x refris
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mari verfus partes reâae AC ad quas ’efl:

.N O ’T A E.
mais concipere pardi. etenim. una ipfarum ABnDn 13011413ouf
.cipi Vergere vei minimum verfus alteram

.CD, ni.fimui- concipiarur AB magis inclià A. . r B

CD, quam verfus partes contrarias; quod C D
fieri non potefi, recta enim AB ad re&os
anguios efi ipfi AC. idemque dicendum cf!
de duabus quibufvis mais AB, CD quae cumjaliqua refia EAC ac.
quaies anguios EAB," ECD ad æfdem’partes continent; nam hac cui-
dam rectae iunt ad même anguios. fec’eturenim AC bifariam in F,

et ducatur FG perpendicularis ad AB, oe- ’ r E.
eumtquc reâae CI) intH.. quOniam igitur ,3 G
irrn’ianguüs AFG,rCFH, anguli-GAB ’ ’ .F , .
AFG ipfis HCF, CFH iunt aequales, ai-

rer aireri, ex hyporhefi et Prop. I 5. Lib. 1 . 54......-
et larus AFaequaleeiiiaterî FC, erir AGF, C , H D
anguius aequalis ipfi CHF,’ ex Prop. ’26. Lib. "I. reâus aurem en

AGF, fluate et CHF rediras efi. igitur même BG, DH. ad rectos’funr

anguios eidem reflae GH.
Secundo, liquide pater duas miras ab eodem punch exeunres, a [à

invicem margis et magie divaricare feu divergere, ira ut difiantia eanm

minima, inter finem unius et aiteram raflant, fiat datâ quavis
in iongitudine enim ex. gr. decem pedum, fumPra in, una reaarum a
punEto a quo exeunt, fi difiantia ipfatum fit unius pedis, produétâ reétâ;

in alios decem pedes, diflanria ipfarum augebitur. alio pede, eadem ra--

tione qua in prima longitudine; et ira magis et magie. pendcraurem.
hoc exuaçura feu definitione roche lineae quae eandem femper fièrvar

direâionem, et ex praecedentibus firme demonfirari non potefi.
Hifcc praoniflis, fintduae même lineae AB.,FD, îpfafque (racer alia

fréta

J
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reê’ta EFH quae faciat anguios inreriores et ad eafdem partes, ipfos fc.

BEF, EFD fimui minores duobus mais; convenient inter r: FD
ad partes B, D ad quas fc. anguli funt minores duobus mais.

Ad punEtum enim F in reéia FH angulo inreriori BEF aequalis

34?

confiîtuarur a anguius exterior GF H ad eafdem H L ,3, t,
partes reêtae FH. igitur ex praemifiis roche pa- C ’

ralleiae EB, FG b, aequidiiiantes funt. et quo-

niam anguli HFG, GFE fmml aequales fun:
duobus reétis c, erunt anguli BEF,EFG fimui

duobus mais aequales. anguli aurem BEF, l
EFD fimui minores fiant duobus mais; quare

anguius EFG major cf! angulo EFD, et cadet FD inter
feu paralieiae reâas EB, FG. produe’tae aurem, FG, F D quae ab eo-

dem ptmâo F exeunt, a le invicem tandem difiabmir magie
me aequidiliantes FG, EB; et propærea rafla F D erir tandem ad partes
ipfius EB contrarias iis ad ’quas efi punétum F, hoc efi conveniet puna

D.

ipfa EB. i ’ 1

mon xxxv. LIB. r.

Demonfrrario hujus mutata cit in aliam, quoniam tres cirent cairn

feorfim demonfirandi, fi argumentum quo au6tor ejus utirur adiriber-eb
tur, qui quidem cafus habenrur in verfiorre ex’Arabica lingua; in Ele-

mentîs enim nuiii calus qui diverfas requirunt demoniirariones, omit-
rendi iunt. aliam igitur-viam inivimus, quam primus, quantum (de, gr.
rendit Dominus Clairaulr in Elcmentis fuis Geometriae, pag. 2 I . eau;
dem poiiea dedirThomas Simpfon in Eiemenris fuis pag. 3 2. hie and
rem adbibct Prop. 26. Lib. a. Eueiidis ex qua foira, aequalium tri-
anguiorum non fcquirur, nant adhibenda-etiam efirProp. 4.-Lib. r. ut

X x a in

b.28.r.

3.13.1.
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in fimili prorfus cafu faetum videmus in Prop. 34. Lib. r . Elem. me.
lins igitur efi uti foià quarra.

PROP. XLV. LIB. 1.
Prope finem demonfirationis recta KM paraiieia ofienditur ree’tae

PL, ope Prop. 3 3. efi aurem KH ex confiruétione paraiieia ipfi F G,
et ofienfae fuerunr KHM, FGL reéiae lineae. adjeéium efi Corolla-

rium ex Commandino, quod fiepius ufui fit.

PROP. X111. LIB. II.
Rorosr’rto haec enunciatur folummodo de trianguiis acutangulis,

. quamvis vera fit de omni triangulo. ladjeéia igitur efi Demonfira-
rio in reliquis cafibus; Commandinus et Ciavius fuas etiam dederunt.

i PROP. XIV. LIB. n.
In Demonfirationc hujus aliquis inepte interpofuit x fin minus, un:

* ipfarum BE, ED major efi; fit BE major et producatur ad F,”
quafi aliquod interfit five major, five minor earum produe’ta fuerit.
vice igitur horum foiummodo legendum efi x fin minus, producatur

BE ad F.” ’ a 1

PROP. I. LIB. III.
UCTORES quidam, praefertim inter recentiores, contra Demon-

firationes Apogogicas fixe indireétas nirnis lèVere, et quidem im-

perire difputant, non animadvertentes quaedam cire quae alia viâ de.-
monfirari non pofiunt. arque hujus rei Pùropofirio haec exemplum efi
maxime evidens. direeta enim ejus demonfiratio afferIi minima potefi.

nam



                                                                     

i. NOTAE.narn praerer circuli Definirionem, nulium efi principium de circuio ex
quo Demonfirationem five direetam five indireétam conficere iicer. ex

hac propterea Definitione, et Propofitionibus ante demonfiratis, necefie
Omnino efi ofiendere punétum in Confiruâione inventum centrum cire

circuli. quoniam igitur in demonfiratione urendum efi hac Propofirio-
ne, fc. rectae lineae a centre ad circumferentiam duflae iunt inter fe
aequales, arque non. licitum fit afiumere punëtum in confiruétione in-

ventum centrum cire, hoc enim demonfirandum efi; manifefium efi
punêtnm aliud tanquam centrum afiumendum elfe. et fi ex hoc afiiunpto

abfurdum aliquod fèquarur, ut quidem Euclides fequi ofiendit, rum ve-j

rum non efi puncrum affumptum centrum die; et curn utcunque af-
fumptum fuerit, fequitur nuilum, praeter inventum in confiruétione»

punerum, centrum cire. unde necefiitas demonfirarionis indireâae, five
ab abfurdo pater.

PROP. X111. LIB. 111.

Œoniam muito facilius efi imaginari duos circules polie fe mutuo
intus contingere in pluribus punais quam uno, ad eafdem eorum par-
tes, quam ad contrarias; igitur figura hujus cafus minime omirrenda
fuit. ci aurem figurae, confiruc’tio quae in textu Graeco habetur minus

apta fumet, centra enim circuiorum prope eorum circumferenrias po-
nenda client. alia igitur confiruétio et demonfiratio tradita ell’, ca fei-

iicer quae efi pars pofierior ejus quam Campanus ex codicibus Arabicis

dedir. nam fine ratione demonfiratio apud eum in duas partes di- -
viia efi.

PROP. XV. LIB. 111.

Deefi converfa partis fecundae hujus Propofitionis, quamvis in praeh
ecdenre, in cafu fimili, converfa enuntiatur et demonfiratur; haec igitur-

! converfa
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35° NOTAE.
converfa addîta eût. practerea in demonfiratîone prima: partis, diame-

ter AD (in figura Commandini) major oflcnditur rcââ BC ope méta:

MN, cum immcdîate fine hac oficndi potcfl. alîa igitur demonflratîo

pofita CR fimHis ci quâ Euclides utitur in praccedentc I 4.. et cadem
quam Theodofius nadir in Prop. 6. Lib. 1. Sphaericorum, in ’cafu
omnino fimili.

PROP. XVI. LIB. III.
In hac vcrum fenfum Propofitîonis dcdimus fine mentione filât: an-

guli femîcirculi, au: ’cjus quem aliquî concipiunt contineri a circumfe-

rami: et contingente, de quibus angulis Clavîus, Peletarîus aliique re-
centîores multum inter fa contendcrunt, et ab ilfdem paradoxa fàtis mir:

deduxarunt, quibus nullum fimdamentum pracbct amandaie nunc m-
dîta. fimiliter nîhil de angulo fegmenti majoris, vel minoxis dixîmus in

Prop. 3 I . hujus Libri; fcd fènfum Propofitionis fine ils cnuntiavîmus;
et haec quidem adulterina cire non temerc fufpîcarî aliqucm poire aflÎI.

mat Vida in pag. 386. Open Math.

PROP. XVII. LIB. 1H.
Huîc (arum addîdimus in quo punïtum datum a quo ducenda cfl

rafla linea circulum contingens, efl in circuli cùmmfcrentia.

PROP. XX. LIB. III.
,Vcrba ad initium feeundac partis hujus demonfl’ratîonîs,   15wa

  591 man ” (cilicet BDC, male vertuntur a Brîggîo et Gregorio   Rurfus

« inclinerur,” debent enim verti, ut a,Commandino,   Rurfus inflcftz-
  tur.” Înflcâi autcm dicitur méta linea ad lineam, five reflam five

curvam, quando a purifia ad lineam illam dufla cfl mêla flua, et a
punâo mcurfixs ad 311ml punfium duéta dt méta lin-æ angulmn faderas

  curn



                                                                     

N O T A«un priorc; ut ex Prop. 90. Datorum manifeflum cfi; ira enim tata
linea inter punâum prirnum et ultîmum inflexa five flafla cfi ad punc-
tum occurfus five inflexionîs. fimili fenfu dime même lineae infleé’tî di-

cuntur a duobus punais ad tertium punâum, quando angulum facîunt

ad punëtum hoc; ut in defcrîptîone Locomm planorum Apollonii in

Pracfatione Pappî Alcxandrîni ad Librum (num fcptimum videri po-

œfi. Pleniorem aurem reddidimus banc "locutioncm ex Prop. 90. Da-

«arum. IPROP. XXI. LIB. III.

Hujus Propofitîonis duo fun: cafus, quorum facundus in que fc. an-

guli funt in fegmcnto minore femicirculo, in textu Graeco non habe-
tur. hujus igitur demonflratio addita cf! fimplicior eâ quam 00me
dinus dedit, utpote ex primo tantum cafu fine ope triangulorum ded-

un.
PROP. XXIII. et XXIV LIB. III.

In Pr0p0fitione 24. oflenditur fegmentum AEB (vîd. figuram Clamà

mandini) non poire non congmere fegmento CFD,’ et fitum divcrfum

ab eo habere ut CGD, occurrentibus circumfcrentiis fibi mutuo in ter-
tio punâo G, ex eo quod circulus circulum fecaret in pluribus quam

’ duobus punais. verum hoc fieri non pofTe ofiendi debuît- in Pr0p. 2 3.

aeque ac unum ex fegmentîs non poflè intra altcrum cadere. hoc igi-

tur ex Prop. 24. fublatum en, et,, in proprio fuo loco, in Pr0p. 2 3.
regofimm.

IROP. XXV.;
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35z NOTAE.
PROP. XXV. LIB. III.

Haec dîvîfa cil in tres calus, quorum duo eandem confirué’tîonem

et demonfirationem habent; eam igitur in duas tantum dîvifimus.

PROP. XXXIII. LIB. HI.
Et Propofitîo haec in textu Graeco dîvîfa cf! in tres calus, quorum

duo, is fcilicet in quo àngulus dams cfi acutus, et îs in quo efi obtu-
fus, eandem omnino et confirué’tîonem et demonfiratîonem habent;

ultîmam igitur demonfirationem tanquam fuperfluam, et imperîti cujuf-

dam additamentum, ex Elementîs fufiulîmus. Praeterea demonflratîo

calus in quo angulus dams efl reâus, infcîte pet ambages faéta efl’.

quam propterea in fimplicîorem, curn Clavîo, mutavîmus.

PROP. XXXV. LIB. III.
Ut Propofitio 2 5. et 3 3. in plures, fic haec 3 5. in paucîores cafus

quam oporruît dîviditur. neque putandum efi Euclidem cos propter ip-

forum fimplicitatem omififTe; dedit enim omnium facillimum, eum fei-
lîcet in quo unaque reé’ta pet centrum tranfit. et in fequente Prop. 36.

feparatim demonfirat cafum in quo reâa tranfit per centrum. Theon
igitur, ut vîdctur, eos brevitatîs gratia fuflulir, quod minime in infim-

tionc clementari facîendum, ut antea monîtum. Cafus igitur omifibs,

quos et praebent Verfiones ex Arabica, additî iunt.

PROP. XXXVII. LIB. HI.
Verba ad fincm hujus, viz. fi fimilîter demonfirabîtur et fi centrum

’a fit in A " delcta film, utpote infime a quodam Editore addita.

Al



                                                                     

NOTAE.
Ad DEFINITIONES quafdam LIB. 1V.

QUANDO punâum aliquod exiliit in rafla, aut alia quavis linea,
punêtum illud apud Geometras Graecos 51714503014 tangcre, dici-

tur lineam eam. et quando recta aut circuius circule quovis morio oc-
currit, alter alterum dirhams: dicitur. quando vero recta aut circuius
occurrit circuio, ira ut ipfum non feeet, dicitur iqvaûfleâau, contingere

circulum. et hifce verbis nunquam promifcue utuntur. igitur in Defi-
nitione 5. Lib. 4. legendum eli ËQaÎ7r7n7œL, contingit, loco fimplicis

0131717744. et in Definitionibus 1, 2, 3, et 6ta in verfione Commandinî

legendurn CR Mangit" loco verbi ii contingir.” et in Definitione 2. et

.3. Lib. 3. eadem mutatio facicnda en. at in textu Graeco Propp.
1 8, 1 9. Lib. .3. verbum fimplex mutandum eli in compofiturn.

PROP. IV. LIB. IV.
Circulum tecks lineas contingere in hac, ut et in Propp. 8.et1 3.

hujus Libri ex abfurdo ofienditur, curn tamen idcminPropp. 1 7. 3 3.
37. Lib. 3. direé’te ofiendatur; banc igitur viam fecuri fumas in kilo:

Propofitionibus hujus Libri, praefertim curn brevior fit.

PROP. V. LIB. 1V.
Demonliratio hujus a quodam vitiata cfi, non enim oliendit reâas

quae latera trianguli bifariam et ad reéios anguios feeant, inter le con-
venire; et inepte dividit Propofitionem in tres calus, curn una eademque
confirué’tio et demonfiratio omnibus inlèrviat, ut Campanus obfcrvavit;

repeütioncs igitur has omifimus. textus etiam Graecus in Corollario
hujus manifelie vidatus efi, nam in eo mentio flafla en: dati anguli;
nihil autem in Propofitione habetur, vel haberi potcfi de angulo dato.

Y y PROP. XV.
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354 NOTAE.’
PROP. XV. et XVI. LIB. 1V.

In Corollario primac harum defunt voccs il aequilatero et aequiané

lt gulo” in texm Graeco. et in Prop. 1 6. habetur circuius vice cir-
cumfetentiae, ubi dicitur li quatum igitur partium cfi ABCDF circul-
t* lus.”

DEF. HI. LIB. V.
ECENTIORUM multi Definitionem liane tanquam minime pros

barn rejiciunt. fuie eam explicavit vit doétifiimus Ifaacus Barrow

in fine Leét. 3. anni 1 6 66, et, quantum ex natura rei fieri pomit, ob-
jeâiones contra eam diluit, arque ita fententiam fuam in epilogo ejulï-
dem leâionis exponît.

tt Nunc tanrum adjiciam Elementatori hac in Definitione condenda

li non aliud forlan propofitum fume, quam ut methodi. plenioris aut
" ornatûs qualifcunque causâ, praeludens kilicet accuratioribus iliis e-

tt jufdem, majoris, et minons rationis Dcfinitionibus mox fubjungen-
ti dis, generalem quandam et (9.07695 787 A075, ideam difcentium in-

" finuaret animis pet Metaphyficam ,hanc Definitionem ; Metapbyfi-
" cam dico, nec enim proprie Mathematica cit, cum ab ca nihil quic-
*i quam depende’at, aut dcducatur in Mathematicis, nec ut exiliimo
" deduei polfit. ’cujufmodi quoque cenferi potcli polthac tradita Defi-

ii nitio Analogiae, Analogia cit rationum fimilitudo, quae nulli Mao
" thematico deferviat ufiii, nec alio opiner fine proponitur, quam ut
fi pet eam generalis quaedam analogiae notio, cralÏa licet et conflua,
fi Tyronibus indatur. Definitionibus aurem quuifitis Mathematicis mox
il ab illo fubjunâis tota rationum Doârina, rota res Mathematica [ub-

li nititur; ad illas igitur potiflimum attendi clabot, pet illas tationum doc-
fl trima petfeéïius elucefcit ; haec et coufimilcs abfque notabili Mathe-

"A [cos



                                                                     

NOTAE.66 fetas dcttimento prorfus omitti poliem. lieur in Elem. 7. factum vide-

il mus, ubi numerorum analogia definitur et pentaâatur, nullâ tamen

i6 rationis numero competentis exhibirâ definitione, quamvis illic aeque

li neoclTaria fuit et utilis definitio mlis atque hic cit; fed neutro loco
il magna fuit neceflitas. quamquam baud credo rem ipfàm adeo gene-
ii talem et abfiraétam, coque concepru magis atduam et explicaru, deli-

" nitionis elfe capacem commodioris hâc quam Elementator afiignavit,

" quam ideo vifum cit uberius explicare; neque non ab Oppugnantium
li captionibus aflererc.” Quibœ quidem nihil addendum video, prac-
terquam quod hifce rationibus de inutilitate hujus et fequentis 8m Des
finitionis perfuafus, firmitet credam cas non Euclidis elle, [cd cujufdam

minus petiti Editoris.

DEF. XI. LIB. V.
Verbutn li deinceps” necelTario addendum fuit ante verbum ripio-

tt portionales” in hac definitione; et ira citata habetur in 3 3. Prop.

Lib. 1 r. iPoli hanc Definitionem ponenda fait, ut in loco proprio, Definitio
rationis compofitac, cujus fpecies iunt ratio duplicata, niplicata 8re.
quae in hac et praecedente definîuntur. eam aurem rejecit Theon in
Def. 5. Lib. 6. ubi rationis compofitae Definitionem inutilem omnino
et abfurdam tradit. aliam igitur ejufdem inter Def. 1 1. et r a. pofui-
mus, quam, fine dubio, dedit Euclides, citat enim eam explicite in
Prop. 2 3. Lib. 6. quamque tradunt Ciavius, Herigonius et Barrovius,
retentâ etiam Theonis Definitione, quam ex Elementis fufiulifle de-
buerunr.

DEF. XIII. LIB. V.
Haeciet fequcntes terminorum quorundam, qui in Lib. ’5’. et fe-

Y y 2. quentibus
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356 NOTAE.quentibus oceurrunt, explicationem continent, qui quidem, paucis ex-
ccpris, ex ipfis Propofitionibus hujus libti in quibus primo utuntur fa-
tis innotefcunt; a Theone vei alio quodam additae videntur hae De-
finitiones. Utut fit, cas paulo diétinêtius tradere, Tytonum vi-

furn cit. -PROP. 1V. LIB. V. .
In confiruâione, demonfitationi hujus ptaemifia, verba aï 31’095, ut-

cunque, bis omirtuntur in textu Graeco, et verfione Latina; addita igi-
tur iunt, utpote omnino necefÎaria.

Ibid. in demonliratione; in textu Graeco, et in verfione Larina Com-

mandini, et in ca Henrici Briggii quae prodiit Londini anno r 620,
una curn textu Graeco priorum fex Librorum, quamque in hoc loco
fequitur David Gregorius in fin editione operum Euclidis, fequentia
habentur, viz. it fumptaei aurem iunt ipfarum A, C aeque multiplica-
ii K, L; et ipfarurn B, Dr aliae (si. 270966) utcunque aeque multiplices

" M, N," quae quidem minime vera iunt. delendum igitur fuit ver.-
hum "utcunque." mirum aurem efi neque Briggium qui verbum hoc
mâte omifit in une loco Prop. 1 3. hujus Libri, neque Gregorium qui
idem verbum mutavir in i* quaedam" vel ipfum omifit in quatuor Io-
cis ejufdem Prop. 1 3. idem non omififre in hoc loco Prop. 4.. et in
fccundo loco in quo habetur in Prop. r 7. hujus, in quibus, falva ve-
ritate, manere non poreli. in nullo aurem exhis lacis verba aï Éruxe

t è textu Graeco deleverunt Editores, ut fecifle debuerunt.
Occurrunt- eadcm vetba in quatuor lods Prop. 1 I . hujus, in quorum

primo et ultimo nccelraria funt, at in feeundo et tertio, quamvis vera,
flint tamen fuperfiua; ut etiam funt in feeundo loco in quo. habentut
eadem verba in Prop. 1,2. hujus.

COR.

A
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NOTAE.
COR. PROP. IV. LIB. V.

Corollarium hoc ab imperiro quodam additum efi vice legitimae demons-

flrationis quam Theon aliufve Ediror non ex hoc, ied proprio lino loco in
hoc libro fine dubio fufiulit. voiebat enim auâor Corollarii hujus clien-

dere magnitudines proportionales E, G, F, H etiam invcrfe proportiona-
les elfe, le. G elle ad E, ut H ad F; quod quidem verum cil, minime au-
rem ex hac Ptopofitîone vei ejufdcm demonlitarione dcpendet. Cum

enim dicit ll Œoniam igitur demonliratum cil, fi K fiJperat M, et! L
ll ipfam N fuperare” &c. Olienfurn quidem hoc cit in demonfiratione

Propofitionis, non tamen ex eo quod proportionales fint E, G, F, H,
hoc enim cit conclufio ipfius Ptopofitionis. Quatre illud ll ngniam
ll igitur demonfiratum cit” &c. omnino ineptum cil. Oliendille enim
debuit fi K fiJpetat M, et L ipfum N fuperate, ex byporhefi quod E,
G, F, H funt proportionales, et Def. 5. hujus Libri, quod quidem
minime ofiendit; babetur aurem hoc in Prop. B. quam loco proprio
pofuimus vice hujus Corollarii. et Corollarium aliud Pr0p. 4m additum
cit nccelÎarium quidem Demonlirationi Prop. 1 8. hujus libri,.aliafquc

mon taro. utile, cujus demonfiratio continerur in ca Propofitionis.

PROP.. .V.. LIB. v.

In confiructionc, demonlirationi hujus praemifsâ, quae habetur in

textu Graeco, cjufque verfionibus Latinis, requiritur ut quo- A G
tuplex efi AE ipfius CF, totuplex fiat EB ipfius CG, bec E »
CR requiritur ut EB fecetur in rot partes aequales quor funt C.
in AE aequales ipfi CF. ex hoc aurem manifcflum cil con- F
Ptruâionem banc non elle Euclidis. nonenim docer Eucli.- B D
des quomodo [ecari pollint rcëtae lineae, ncdum aliae mag--
nimdincs, in. partes. aequales, antequam ad Prop. 9. Lib. 6. veniat.

nunqpam.
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.N O T A E.
nunquam aurem in confiruâione jubet aliquid fieri, quod facere non
prius docuerat. Confiruëtionem igitur mutavimus in eam quam fine
dubio Euclides dederat, in qua nibil requiritut praeterquam quod mag-
nitudo fibi ipfi aliquoties addatur. et haec quidem habetur in vei-fio-
nibus ex Arabica lingua, quamvis in iifiiem enuntiatio Propofirionis, e-
jufque demonfiratio focde depravata fint. Jacobus etiam Peletarius, qui
primus, quantum fcio, errerem hune oblèrvavit, legitimam confiruétio-

nem dedit in Euclide fila, poflquam erroneam dederat, quam dicit fi:
omittete momifie, quod fubtilis fit et. ad fimiles repeticndas ingenîum

aurait; curn tevcra bulla fit inter demonfirationes differentia nifi in con-
firuftione, quam quidem ab imperito Librario ortam elfe admodum vcri-
fimile videtur. Ciavius etiam et Vulgarcm et legitimam conlhuc’tionem

nadir, non tamen oblèrvavit, ut neque Peletarius, rationem propret
. quam una alteri praeferenda fit.

PROP. VI. LIB. V.
Hujus duo funt calus, quorum prioris tantum, qui magis. fimplex

cil, demonfiratio in Gtaecis habetur. et verlfimile cit Theonem exill
rimaille fatis fuiffe bunc tradere, curn neuter eorum alicui demonfira-
tioni infervirct in mutilata ejus cditione Lib. 5tî ; et eodem jure alterum

cafum, ut et Propofitionem quintam omififlb potuiflct. alterius aurem
demonfiratio addita cil, uterque enim, ut et Prop. 5. necelTarius cli de-
monli-rationi Prop. I 8. hujus libri. Verfiones etiam ex Arabica lingue
breviter praebent urrunique cafum.

PROP. A. LIB. V.
Propofitione hâc faepifiime utuntut Geometrae, et in 2 5’. hujus

Libri, 31. Lib. 6. 34.. Lib."1 1. et 15. Lib. 12. adhibctur; a
Theone aurem ex Elcmentis fublata videtur, quoniam fatis evidens ap-

parcbat



                                                                     

NOTAE.
parebat ci aliifque qui confufaneam et indillinetam proportionalîum i-

deam apud vulgus receptam, fubftituunt loco accutatae ideae quae ex
Definitione 5. Lib. 5. babetut. neque dubium cil Endoxum Vol Eu-
clidem qui bâc nihilo difliciliorcs 7timam le. et 9am hujus Libri damon-

flratione munivit, etiam buic in Elementis locum dediflè.
Ex ca aurem Alphonfus Bortellius anfam arripuit graviter, (cd ini-

quifiime culpandi Dcfinitionem 5. hujus Libri. en ejus vctba in pag.
r 26..Euclidis fui reliituti Edit. Pifis 1 658, uNcc daman haec mi-
ll nima cognitio ex (lifta proprietate” quae fc. continerur in DCF. 5. 5.
ll colligi potefi, quod feilicet, fi quatuor magnitudines fint proportio-

’ ll males, cum prima exccdit fecundam, nccellatio tertia magnitudo quat-

ll tam fuperarc debet; quod Clavius confitetur in I 6. Prop. Lib. 5.
ll Elementorum.” Clavius aurem hoc difertis verbis non confitetur, Ted

occafionem dedit Bortellio haec de le faibendi, cum in loco citata
Ciavius Commandinum reprebendat, et quidem tette, quod Propofitio-
nem banc ex Prop. I 6. Lib. 5. demonllret, neque tamen ipfe Clavius
aliquam ejus demonlirationem tradar, ied eatn perfpicuam elle putet
ex natura proportionum, ut loquitut in fine Prop. 1 4. et I 6. 5. fuac
editionis, et curn fequitur Petrus Herigonius in fehol. 1. Prop. I4.
Lib. 5. quafi aliqua effet natura proportionalium prior câ quae ex ip-
farum Definitione intelligenda cit. et quidem, quamvis demonfitatio
Propofirionis admodum fit facilis, nullus tamen, quantum fcio, eam
haëtcnus dcdit, practcr Doétiflimum Barrovium qui in rclponfione rua

ad Borcllii objettioncm ex Definirionc 5m hujus Libri eam indirecte fed
brevirer et perfpicue oliendit pag. 322. Leét. Mathcm. facile aurem
directe demonfirarur ex eadcm Definitione, quamobtem poli Ptopofirio-

nos de aeque multiplicibus ci locum dedimus. i

PROP. B.
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360 -N .0 T A E.
PROP. B. LIB. v.

Haec etiam ex Definitione 5la facile finir, quate poli pracccdentem
merito locatur. ineptifiirne enim pofita fuit ut Corollatium Prop. 4.
Lib. hujus. Vid. Notam ad Cor. ejus Prop.

PROP. c. LIB. v.
Ptopofitio haec faepius a Geometris ufurparur, et necellària cil

Prop. 5m et 6me Lib. l o. Clavius in nous poll Def. 8. Lib. 5. cam,
in numeris tantum, olicndit ope quarundatn Propofitionum Libri 7. ut
lb. Definitionem 5. Lib. 5. quatenus numcris congruit, ex câ humero-

rum proportionalium quae habetur in Dcf. 2 o. Lib. 7. demonlirct.
picrique autem Commentatores cxillimant difficile elfe ollendete qua-
tuor magnitudincs quae proportionalcs iunt feeundum Def. 2 o. Lib. 7.
proportionales quoque elle feeundum Def. 5. Lib. 5. Vcrum hoc fa-
cile ut fequitur ollcndi poreli.

31m0, Sint A, B, C, D quatuor magnitudincs quatum prima A aè-
que multiplex, vel cadem pars cil lecundae B, ac tertia C quartile D;
erunt A, B, C, D proportionalcs. Demonliratur hoc in Prop. C.

ado, Si fucrit prima AB eaedem partes feeundae CD, ac tertia EF

quartac GH; erir. et in hoc cafu AB ad CD, ut F

EF ad GH. B HA Sir CK pars ipfius CD, et GL cadcm pars ip-

fius GH; et fit AB aeqUC multiplex CK, arque L,
EF ipfius GL. Ergo pet Prop. C. Lib. 5. eliAB
ad CK, ut EF ad GL. funt aurem CD, GH aeque A E G
multipliccs îpfarum CK, GL; quare pet Cor. Prop. 4. Lib. 5. cil AB

ad CD, ut EF ad GH. i
PROP. D.



                                                                     

NOTAE.
PROP. D. LIB. V.

Propofitio haec non taro ad alias demonlirandas adbibetur, et ne-
celTaria ell Propofitioni 9. Lib. 6. videtut aurem Theonem cant omi-
fille proptcr rationem in Notis ad Prop. A. memotatam.

PROP. VIII. LIB. V.
In demonliratione hujus Propofitionis ut nunc babetur in textu

Graeco, duo funt calus, (vid. demonlirationem in cditione Hervagii
aut Gregorii) quorum primus eli is in quo AE minot cil EB; crin
hoc neccllario fequitur HG multiplicem ipfius EB majorem elle ZH
aeque multiplici ipfius AE, quae quidem ipfius AE multiplex, ex con-
lltuêtionc, major eli A; unde et HO major erir A. Ted in cafu fe-
cundo, in quo le. EB minor eli ipfa AE, quamvis ZH major fucrit ipfa

A, potcl’r tamen HG) minor elle eâdcm z Z.
A; undc non potell fumi multiplex ipfius 1 2
A quae primo major fit ipsâ K five H0, H A A
quoniam fimplcx A eâdem ell major.
quare necclTe fuit auëtori hujus demonllra- E H Il j

B A
tionis unam pattern confiruëlionis mutare.

fine neceliitatc veto mutavit, in hoc fe- G B A G
cundo cafu, aliam pattern confiruâionis in primo adbibîtam, quando

fc. jubct fumete N multiplicem iplius A primo majorem ipsâ ZH; po- .
.tuit enim fumfilÏc ipfius A multiplicem quae primo major fit ipfa HG

five K, ut factum fuit in primo calu. inepte etiam iliam K in de-
monlirationc utriufque calus adducit, nulli enim rei infcrvit, nifi ut de-

monlirario prolixior cvadat. ell etiam tertius calus cujus mentio non
fiera cil in bac demonliratione, is le. in quo AE in primo, aut EB in
fecundo cafu major clt quam A 5 in hoc aurem fumcndae funt quae-

Z z vis



                                                                     

NOTAE.vis ipfius AE, et EB aeque multiplices, pute. duplac ipfarum, ut in bac
Editione faëtum cil, in qua omnes calus fimul demonltrati funt. ex
bis aurem liquet Theonem aut alium non intis Geometriae peritum
Propofitionem banc vinaire.

PROP. 1X. LIB. V.
Hujus Propofitionîs demonllrationem dedimus magis explicitam eâ

quae in Elementis haflenus babctur.

PROP. x. LIB. iV.
Aliam hujus demonlirationem tradcre necellarium fuit, ca enim quae

in Editionibus Graecis et Latinis, aliifquc babctut legitima non cli.
verba enim major, ean’em five aequalis, miner de magnitudinibus et ra-

tionibus diverlo prorfus fenfu dicuntur, ut ex dcfinitione 5la et 7mm
hujus Libri pater. ope igitur harum examinemus demonl’rtationem
Propofitionis dccimae, quae ira procedit. ll Habeat enim A ad C ma-
ll jorem rationem, quam B ad C. dico A quam B majorem elle. fi
ll enim non cll major, vel aequalis cil vei minot. aequalis aurem non
ll cli A ipfi B, utraque enim iplarum A, B ad C eandcm haberet ra-
ll tionem; arque eandcm non haber. non igitur A ipfi B ell aequa-
ll lis.” vis hujus ratiocinii haec eli, fi fuerit A ad C, ut B ad C, lump-
tis ipfarum A, B quibufcunquc aeque multiplicibus, et filmptâ quavis

multiplici ipfius C, fi multiplex ipfius A major fucrit multiplici ipfius
C, exit, vi Definitionis 5. Lib. 5. multiplex ipfius B major câdem mul-

tiplici ipfius C. (cd quoniam, ex bypotbcfi, A majorem haber rationem
ad C, quam B ad C, crunr, vi Definitionis 7. Lib. 5. quaedam ipfarum
A, B aeque multiplices, et quaedam multiplex ipfius C talcs, ut mul-
tiplcx ipfius A major fit multiplici ipfius C, at multiplex ipfius B non
major fit multiplici ejufdem C. haec aurem Propofitio directe repugnat

pracccdenri.
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NOTAE.
pracccdcnti. quare A non eli aequalis ipli B. pergit demonliratio,
ll (cd neque minor cil A quam B, babctet enim A ad C, minorem ta-
ll tioncm quam B. atquî non haber minorem, non igitur A minot
ll cil quam B” &c. bic dicitur ll baberct A ad C, minorem rationem
ll quam B ad C,” five, quod idem eli, haberet B ad C, majorem ratio-

nem quam A ad C, hoc cil, vi Dcf. 7. Lib. 5. crunt quaedam ipfa-
rum B, A aeque multipliccs, et quaedam ipfius C multiplex talcs, ut
multiplex ipfius B major fit multiplici ipfius C, at multiplex ipfius A
non major fit eadem multiplici ’ejufdem C. et oliendcndumy fuit hoc

nunquam contingere polie, fi ratio A ad C, major fucrit quam tatioB
ad C; demonlirandum igitur fuit, in hoc cafu multiplicem iplius A
femper fuperare multiplicem ipfius C, fi multiplex ipfius B eandcm lite

perct; hoc enim olicnfo, manifellum effet non polie B ad C, majo-
rem rationem habere quam A, ad C, hoc ell non polie A ad C, mi-
norem habere rationem quam B ad C. minime aurem ollcnfiim cl!
hoc in demonllrationc Ptopofitionis decimae, fed fi decima demonllrata
effet, immediatc ex ca dcduci pellet; verum fine ejus ope non facile
idem ollendctur, ut demonlirarionem tcntanti parebit. quate demon-
liratio decimae legitima non cit. Videtur aurem curn qui demon-
ltrationem decimae, quae babetur, pofuit vice ejus quam Eudoxus
zut Euclidcs dcdcrat, dcccptum fuille transfercndo id quod manifcllum
quidem cll de magnitudinibus, ad rationes, magnitudincm lé. quamvis

non polie limul majorem et minorem elle aliâ. quae eidem aequalia,
et inter le (ont aequalia, Axioma cit maxime evidens, fi de magnitu-
dinibus intelligatur; Euclides autcm co non uritur ad oliendendum ra-
tiones quae eidem rationi fiant eacdem, inter le eafdem elle, (cd hoc
explicite demonlirat in Prop. r r. Lib. 5. Demonllrationern aurem
decimae quam in textu poluimus eandcm elle curn ca Eudoxi aur
Euclidis vix dubitandum clt, cum ex îpfa Dcfinitione majoris ratio-

Z z 2 tris,



                                                                     

3 64 N O T A E.nis, 7&1”a fc. Lib. 5. conclufio decimae brevitet et direâe clien-

datur. -Propofitio aurem praediéta ope decimae ira ollenditur. Habeat A
ad C, majorem rationem quam B ad C, fi ipfarum A, B fumantur

aeque multipliccs quaedam, et ipfius C quaedam i
multiplex, fitque multiplex B major multiplici iplius j j
C, erir et multiplex A major eâdem ipfius C mul- l

tiplici. A C B CSint enim ipfarum A, B aeque multipliccs D, E, D F E F
et ipfius C multiplex F, ira ut E multiplex ipfius B

major fit F; erir et D multiplex ipfius A ma-
jor F.

i œionîam enim A haber ad C, majorem ratio-

nem quam B ad C, erir pet I o. 5. A. major quam I
B; igitur D multiplex ipfius A major erir E aeque multiplici iplius
B. elt aurem E major F; multo igitur D major. eli ipsâ Fa

PROP. XIII. LIB. V.
In verfionibus Commandini, Briggiî et Gregoriî babetur ad initium

demonltrationis, ll et multiplex quidemiC fupcrat multiplicem D; mul-
ll tiplcx veto E non firperat multiplicem F.” quae quidem extextu
Gracco ad vetbum tranllata funt. fcnfus aurem locil manifelie requi-
rit ira legantur, viz. ll ut multiplex quidem C fupctct multiplicem D;
ll multiplex veto E non firperet multiplicem F.” et hoc modo bic lo-
cus tette reliitutus fuit in primis cditionibus Elcmentorum ex vcrfione
Commandini quae Oxoniac imprella fucrunt. in pollerioribus veto,
(altam anni r 747, crtor tcxtus Graeci retentus cli.

Corollatium additum cli Ptopofitioni I 3me quod necellarium fit
Ptopp. 20, 2 1. hujus Libri, et aeque utile lit ac ipfa Propofitio.

PROP. XIV.

M



                                                                     

NOTAE.-
PROP. XIV. LIB. V.

Hujus duos calus, quorum demonllratio non babetur in textu Gracco,

vifum cit addere. Eorum enim demonllratio non omnino limilis- cl!
demonllrationi primi calus.

PROP. XVII. LIB. V.
Ordo demonlitationis hujus in alium magis- naturalem, in paucis,

mutatus cil. quod etiam factum fuit in Prop.- r r. ’

PROP. XVIII. LIB. V.
Demonlltatio hujus minime cil Euclidis, nec lcgitima cil. nam in

ca ponitur, tribus propofitis magnitudinibus, quarum duae faitem (un:
cjufdem generis, quartam exiltere ipfis proportionalcm; ptiufquam au-
rem hoc olienfum fuerit, nibil valcbit demonliratio quae nunc lcgitut.
vcrum hoc fine demonliratione allumitur, neque, quantum video, of-
tendi potcli ope Propofitionum banc praccedentium; tantum abeli Ut
pro Axiomate habeatur, ut Clavius poli Definitiones Lib. 5. alios inter-

ptctcs feeutus, volebat. Euclidcs cette id non oliendit, ncdum quo-
modo quarta illa proportionalis inveniti poreli, antequam ad 1 2. 6li
Elementi veniat. nunquam aurem aliquid in demonlirationc Propoli-
tionis allumit quod non prius ollendcrat, faltem quod exiliere polie-non

perfpicuum lit; ope enim Propofitionis incertae conclufio certa- elici
non poteli. vice igitur demonlirationis quae nunc babetur, quamque cer-
tum eli Theonem, vcl alium qucndam, loco demonlitatiOnis Euclideac,
utpote prolixioris, fubliituillè, lcgitimam repofuimus. ut veto Prop. 1 7.

cujus I 8m cll convcrfa, demonliratur ope Prop. I. et 2lme hujus Li-
bri, ira in hac quam dedimus demonli’ratione Prop. I 8. rum Propo-
fitio 5m, rum uterque calus Prop. 6m, Lib. 5. necelTario adhibenrur,

quae
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NOTAE.quae quidem Propofitiones (ont convcrfac I me et 243°. bifce autem,quinrà

le. et fexta, nulla Propofirio hujus Libri, ut curn nunc habcmus, uti-
tur; neque ulli in Elementis praeterquam buic 1 8V" utiles elle poll
fum. et hoc quidem ccrrum cli indicium eafdcm ab Euclide in fua hu-
jus I 8m demonliratione adhibitas (nille, eamque quam pofuimus, quae-
quc, ut fieri debuit, convcrl’a cit demonlirarionis I 7m", ab ca Eudoxi
vcl Euclidis baud difl’erre. nulli enim ufui inletvirenr 5" et 6ta fi in de-

monlirationibus Lib. 5. adhibirae non client, ut reliquae de aeque mul-
tiplicibus Propofitiones omnes adhibitae iunt.

Hieronymus Sacchcrius nacvum hune inech demonlirationi hujus
I 8m agnofcit in Libro fuo cui Titulus Euclides ab omni nacva vin-
dicatus, Mcdiolani anno r 73 3, imprefib. ut veto nacvum hune tol-
lat, et demonliratio r 8Vllc quam nunc habcmus legitima reddarur, de-
monlirarc conatur fequcntcm Propofitionem in pag. 1 r 5. Libri prac-

diâi, viz. Ill Sint quatuor magnitudines A, B, C, D quarum duae priores in
ll fuo pr0prio genere, ac fimilitcr polietiorcs vcl in eodem curn priori-
ll bus gencre, vcl in alio quodam fuo proprio gencrc confiliant. Dico
ll rationem tertiac C ad quattam D vcl aequalem fore, vcl majorem,
ll vcl minorem ratione primac A ad iceundam B.” Poli: duas aurem
Propofitiones, tanquam Lemmata, praemilTas ira proccdir.

ll Ve] inter poliibiles aeque multiplices primac A, et tertiac C, ac .
ll limul inter pofiibiles aeque multipliccs fecundae B, " et quartae D,
ll una quacpiam repcritur EF multiplex primac A, et 1K multiplex fe-
ll cundac B invicem aequales; ac fimul (in eodem cafu) una quaedam
ll GH multiplex tertiac C aequalis ipfi LM multiplici quartae D. vcl
ll nufquam talis aequalitas rcpcritur. fi primum, confiat ex jam demon-
ll liratis ira fore A ad B, ut C ad D. fin veto nufquam rcpcritur ejuf-
ll modi limul ex unaque parte aequalitas; vcl faltem ad alterutram

ll partem



                                                                     

NOTAE.ll pattern rcpcritur, ut puta ad pattern primac A [et fccundae B] vcl
ll nufquam. fi primum; ergo (ex pracmillis Euclideae majoris, ac mi-
ll noris Proportionis Definitione) habebit A ad B majorem aut mino-
ll rem proportioncm, quam C ad D; prout GH multiplex tertiac C
ll minor fuerit, aut major ipfa LM multiplici quartac D. fin veto fe-

ll cundum; ergo ex una qui- AL... E F
ll dem parte, v. g. ad ipfas A B fi I K
ll primam,etB feeundam,con-

ll tingere potctit, ut illa mul- CM G-"--’-H
ll tiplex EF minor fit alrcrâ D L M
ll multiplici 1K, dum vice
ll verfa ex altera parte illa multiplex GH major cil altetâ multiplici
ll LM. Tune aurem (fiib eadcm Euclidca Dcfinitione) ratio primac A

ll ad feeundam B erir minor ratione tertiac C ad quartam D; au: vice

ll versà. ’ll Igirut demonlirarum manet fubliitutum illud Axioma,” [ î. e. Pto-

pofitio pracdiëta] &e. ’Minime, (cd fine demonlitatione manet; quod enim dicit polie con.
ringcre, poterit innurnetis cafibus nunquam contingere, et propterca de.

monliratio ejus nulla cli. nam, ex. gr. fi (qu A lams et B diameter
quadrati; C veto latus et D diameter altctius quadrati; nunquam po-
rerit multiplex ipfius A aequalis elle multiplici ipfius B; nec aliqua
ipfius C aequalis alicui iplius D, ut notum eli; et tamen nunquam
contingere poterit ut, exiliente multiplici quadam ipfius A majore, vcl
minore multiplici quadam ipfius B, multiplex ipfius C vice verfa minot
vcl major fit multiplici ipfius D; fumptis le. ipfarum A, C aeque mul-
tiplicibus, et ipfarum B, D aeque multiplicibus. funt enim A, B, C, D
proportionalcs.

Idem aurem judicium fetendum eli de Demonllrationc quam qui-

* dam
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368 N o T A E. vdam tradunt PrOpofitionis r. Lib. 6. quod de Demonlltatione hujus
Prop. I 8. datum fuit; quoniam eodem quo haec fundamento, mini-
me fc. demonlirato, innititur.

PROP. XIX. LIB. V.
Corollarium huic .fubjuné’tum ell, quod aeque facpe ufiri fit arque

ipfa Ptopofitio. Corollatium aurem quod in textu Gracco huic r on"
appofitum eli, manifelic olicndit Librum 5rum a Geometriae ignaris
cortuptum fuich. etenim converfio rationis nullo modo pender ex r 9’".

et demonliratio ejus quam ope I 9me tradunt varii Euclidis interpretcs
lcgitima non ell, ut rcéte obfcrvavit Clavius, qui demonlirationcm lcgi-

rimant dedir, quam in PtopofitioncE pofuimus; eam aurem pofuit l
tanquam Corollarium Propofitionis I 9. quod bis vcrbis incipit, ll Hinc
fl facile fequitur,” cum nullo modo inde lequarur. ’

PROP. XX, XXI, XXII, XXIII, et XXIV. LIB. V.
Demonlitationcs Prop. 20. et 2 1 . breviotcs funt iis quibus Eucli-

des utitut in Ptopofitionibus hilcc facilïoribus vcl in pracccdcntibus, vcl

in libtis fequentibus. vifum igitur eli cas magis explicite tradcrc. Pro-
pofitio etiam 22. et 2 3. ad quorcunque magnitudincs, ut fieri debuit,
extendunrur. et fimili modo cxrcndi potelt 24. ut in Corollario nota-
tut, et aliud Corollarium additum eli, aeque ac Propofitio utile. ver-
bum etiam ll utcunque” quod in textu Gracco et vcrfionibus .dcficic-

bat, additum eli prope fincm Prop. 2 3. V
In feripto D. Philippi Naudaci, poll mortem ejus cdito in Hillotia

Academiac Regiae Betolincnfis anni r74 5, pag. 5o. Ptopofitio 2 3.
Lib. 5. Euclidis atguitut tanquam oblèutc cnuutiata, et inde via 10n-
giorc demonl’rtata. Verum enuntiatio ibi tradita non cli Euclidis ied

T acqucti ut in lèripro agnofcitur, quae quidem, quamvis non aeque
commoda,
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NOTAE..cOmmoda, rreipfa cadem cil ’cum ca quae nunc babetur in Elementis.

in ca aurem nibil cil oblèuri, quamvis auftor lèripti, magnitudines pro-

portionalcs perverlb ordine difponar, unde obleurior cvadit enuntiatio.
fine dubio aurem Euclides banc 2 3mm, aeque ac 22mm, de quorcun-
que magnitudinibus, quae binac fumptac funr proportionales, non de
(ex tantum enuntiavir; et buic gencrali cafui Naudaei enuntiatio mi-

’ nimc rite accommodari potcllï.

Demonliratio veto Ptopofitionis 2 3 . Lib. 5. quae in lcripto. illo tra-
ditur omnino eli inepta ; .fi enim magnitudines proportionalcs figurac Fu-

i ctint planae aut folidac, nullum ex ipfis reâangulum (quod ille imperitc

produétum vocat) fieri intelligi poteli. et fi dicatut, in hoc cafu refus
lineas allumendas ech figuris proportionalcs; co modo demonliratio,
Euclidis demonlttatione mulro longior evaderer. quin fi apta ccht Nau-
daei demonliratio, quis non vider .eam non poilé-in Libro 5l° locum
habere?

PROPP. F,’G, H, K. LIB. V.

Propofitiones bas fini Libri 5li adjccimus, quoniam facpius iis utun-

tut Geometrae vcrcres et recentiores. et quidem in multis eafibus ra-
tiones compofitae demonlirationibus fine camm ope adhibcti non
«pollimt.

(bi cupir dominant de proportionalibus Libro boc quinto tradi-
tam folide defcnlàm vidcrc, ct argumenta contra eam ab And. Tac-
quer, Alpb. Borcllio aliifquc adduéia plenilfime confutata, confulat mag-

ni Barrovii Lcôriones Mathematieas 7. et 8m" Ami r 666.
Emcndato jam Libro quinto, fententiae Clarilli Barrovii lubenrif-

«lime alleutier, ll Nibil” feilicer ll extare in toto Elcmcnrorum opcrc
ll proportionalium doctrina fubtilius inventum, folidius fiabilitum, ac-
ll curatius pertraftatum.” quod quidem Geometras exiliimaturos non po-

A a a tuich
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317° .N O ,T A E.
mûre dîeî, eodem quo nunc jure, ex rempote Theonis haâenus, fpe-

me licet.

DEF. Il. et V. LIB. VI.
EFINITIO feeunda. non Videtur Euclidis elfe, fed cujufdam

imperiti. Nulla enim figurarum reciprocarum mentîo fit ab
Euclide, neque, quantmn feio, a quoeunque alio Geometra. obfcure
alumina cit, quare . eam magis datam exhibuimus. vice autem ejus
haec quae fequitur ponenda Videtur, viz.

DEF. Il.
Duae magnitudines dîcuntur arc reciproce proportionales duabus

aliîs, quando altera priorum efi ad alteram poflefiomm, ut reliquat por-

terîorum ad reliquam priorum.

Definîtîo autem quintal; quae magno difcentium incommodo a Theo-

nis tempore in Elementis locum habuit, ex iis, propter rationes in noie
ad Prop. 2 3. Lib. 6. adducendas, mcrîto [uhlan en.

PROP. I, et Il. LIB. VI.
Corollarîum primac harum additum fâcpiflîme adhibetur. Enuntia-

rio Vera facundae magis generalis reddîta en.

PROP. 1H. .LIB. v1.

Cafus fecundus, qui babetur in Prop. A. pariter ùtîlîs ac primas,

buîc Propofitîonî additus eff; videlicet is in quo angulus trianguli cx-

vterior bifariam feeatur refta lineâ. Demonfiratio ejus fimillima efl de-
monfirationi primi cafus, et 0b banc forfan caufam mm ca, rum enunc
datio cafus, omifa cil ab imperito quodam editorc. Pappus certc hâc,

tanguam



                                                                     

NOTAE.tanquam Propofitîone clamentarî, fine dmonihatione utitut in Prop.
3 9. Lib. 7. Colleflionum Madxematîcarum.

PROP. VII. LIB. VI.
Cafum omîffum, et in demonfirazionibus non me 0cm

huic Propofitioni addidimm.

PROP. VIII. LIB. VI.
Manîfefl-um a! aliquem mumffe demonflratîonem quam Euclides

hujus Propofitionis dederat. Etenim anacl- ejus poflquam demonfh-zo
vent triangula effe inter fe aequîangula, partîculatim oflendit latera eo-

rum circa aequales angulos proportionalia effe, quafi hoc non faëtum
fume: in Propofitione quarta hujus Libri. haec autan fuperflua non
invenhmmr in verfione ex lingua Ambîca et nunc omîffa fane.

PROP. 1X. LIB. V1.
Demonflratîo hujus fadta cit in caïn partîcuhrî, in quo fèîlicet pas

tertio. abfckxdenda efl a data rafla,- quare minime Videtur Euclidis elfe.

Praeterea in quatuor magnitudinibus proportionalibœ concludit AM0:
tertiam aeque multiplicem elfe quartac, saque prima dl Secundae;
quod quidem in Libro 54°, ut- eum nunc habemus, nullibi ofienfinn en;
fed hoc, ut alia, affumis Editor ex confufanea apud vulgus meepta pro-
portionalium notione. generalem igitur et legîtîmàm Demonfiradoncm

hujus Propofitionis tradere neceffe fuît. .

PROP. XVIII. LIB. V1..
Demonflrado hujus vitiata Videtur. mm in quadrilateris tantum,

ofienditur Propofitio, neque dicitur, quo modo extendi poffit ad méti-

linea quinqua am plurium latemm. praeterea in duobus magma

A a a 2 inter
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373 N 0’ T. A E5-
înter fe aequîangulis concluditur effe latus unîus ad latus homologum

alterius, ut latus aliud primî ad 13m3 alterius huîc homologum, fine

permutatione proportionalium, contra morem Euclidis, ut ex fèquente
Propofitione I 9 "a manifefium efi. eodem vîtîo laborat conclufio, nam

latera circa angulos unîus reâilinei non oflenduntur proportionales la-
teribus circa aequales angulos alterîus, rurfus enim omîfit Auétor de-

monflmtîonîs permutationem proportionalium. Vifum igitur efi tradere-

demonflratîonem hujus via Euclideana, eâdem fc. quâ utitur in Prop. z 0;.

hujus libri; et in figurîs quinquelateris, ut modus quo extendi potefl
ad figuras .plutium laterum perfpicue apparat.

PROP. XXIII. LIB. VI.
Nî’hil in Geometriae efementis Tyronibus diflicîlius intelleâu haberi

folet, do&rinâ de rationum compofitione, quam abfurdam et aimons-
ÎQmàv reddîdît Theon, fubfiitucndo Definîtîonem 5mm, Lib. 6d, vice

Definîtîonîs bonae ratî0nîs compofitae, quam, fine dubio, dederat Eu-

doxus veln Euclides pofi Definitionem rationîs triplicatae &c. in Libro

5m, proprio fcilicet ejus loco. Theonis aurem Definitio haec eflr; ra-
tio ex rationibus componi dicitur 370w ouÎ 7’51! Àôywy wanc’n’rrreç ËQ’

Eauëroîç noMawÀaauoÜsïb-w 770150: 1nd. quam ita venir Commandi»

nus, "niquando’ rationum quantitates inter-fe multiplicatae, aliquam ef-

ff ficiunt rationem.” Wallifius aurem wanô’rnÎeç venir a rationum expo-

ff nentes.” et Gregorius pofirema Definitionis Verba reddit ff illius Pack
f quantitatem.” quocunque aurem fenfu aceipianrur verba n quantitates”
five flexponentes ratiqnum," igfarumque flmultiplicatio, ”cZyeope7çmù et,

inutilis cric Definitio. NulIa enim poterit effe multipîicatio nifi pet
numerum; quantitas autem five exponens rationîs, urEurocius in Com--

ment. in Prop. 4. Lib. 2. Archimedis de Sphaera et Cylindro, et re-
ccnüores interpretantur, efi numerus qni multiplicans confequentem pro-

- duci:



                                                                     

NOTAE.ducit antecedentem, five, quod eodem redît, numerus ortus ex divifioneanq

tecedentis per confequentem; multae autem fun: rationes tales, ut nullus

numerus oriri poflit ex divifione antecedentis pet confequentem; ex. gr.
ratio quam diameter quadratî habet ad ejufdem latus; et ratio quam ha-
ber circumferenda circuli adipfius diametrum; aliaeque ejufmodî. Praete-

rea Definitionis hujus apud Euclidem, Archimedem,Apollonium, reliquofï

que veteres, qui ratione compofitâ faepius utuntur, nullum vefligium inve-

nimr. In 2 36a enim 6ti Elementi in qua prirnum rationîs compofitae

fit mentio, hujus Definitionis, quae hic, fi ullibi, neceifaria fuiffet, ne
vel verbum apparet; legitima autem Definitio explicite adhibetur bis
verbis, fi fed ratio K ad M compofita efi’ ex ratione K ad L, et ra-
b tione L ad M.” inuülis igitur prorfus et abfurda eR Theonis Defini-

rio. Theonem enim in Elementa eam induxiffe vix dubitarî potefi;
extat enim in commentariis ejus in Ptolomaei MsyoïÀny Zônaiw,

pag. 62. commentarii; ubi et puerilem nadir ejus explicationem, ut-
i pote folummodo eis rationibus convenîentem quae numeris exhiberi por-

funt; inde aurem ad verbum excerpta en, una curn praediâa explica-
tione, et Libri fexti Definitionibus praefixa, ut confiat ex Hervagii E-
ditione. Zambertus veto et Commandinus haec iifdemv definitionibus
in eorum Latinis verfionibus fubjungunt. Non aurem agnofcit banc
Definitionem Campanus, nec, ut videtur, codices Arabici quibus ille u-
fus fait. Clavius ad Def. 5. Lib. 6. re6te judicavit Definitionem ra-
tionis compofitae potuiffe faëtam fuiffe eâdem viâ qua Definitiones ra»

tionis duplicatae, trilecatae &e. faâae funr, ut fcilicet fi quemadmo-
if dum propofitis pluribus magnitudinibus proportionalibus, primam ad

" tertiam dixit Euclides, DCF. I o. Lib. 5.. habere proportionem du-
i* plicatam ejus, quam prima haber ad feeundam; primam vero ad
b quartam habere proportionem triplicatam ejus, quam prima ad fècunn
* dam haber, hoc cit compofitam ex duabus-aut tribus intermediîs pro-

ff portionibus.
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374 NOTAE.il porrionibus aequalibus, et lie deinceps: ira quoque li ponantur or-
" dine plures magnitudines ejufdem generis non proportionaies, dice-
li ,tur prima ad ultimam habere proportionem compolirani ex omnibus
li proportionibus intermediis,...-folum eam 0b caufam, quod iliae pro-
il porriones intermediae funt inter extremas duas magnitudines inrer-
* jean; quemadmodum Definitione 1 0m, Lib. 5. proportio primac
il ad tertiam dieebatur duplicata, hoc lolo nomine, quia duae propor-
il tiones aequales interpolitae fun: inter extremas duas magnitudines:
** adeo ut non lit aliud diferimen inter banc compofitionem proportio-
lfi num, et illam duplicationem, triplicationem &c. quae Libro 5m exu
il plicata eli, quam quod in duplicatione, triplicatione &e. proportio-
ll num, interjiciuntur proportions omnes aequales, in compolitionc
l6 veto proportionum non necelfe eli interpoliras aequales elfe.” Ed-

mundus vero. Scarburgh in Euclide fuo Anglico, pagg. 2 38, 2.66,
aperte affirmat Definitionem 5. Lib. 6. fuppoliririam elfe, et Veram
rationis compolitae Definitionem, in Definilione I o. Lib. 5. ratio-
nis feilieet duplicatae, contineri, vel ex ca fubimelligendam elfe, eo vi-
delicet modo que Ciavius eam in praeeedente citatione explicavit. Hi
amerri et alii Recentiores definitionem iliam 5m", Lib. 6. limul rainent,

prolixifque Commentariis illulirant, quum potins eam ex Elementis
fuliulilfe debuilfent.

Etenim,’ comparando Definitionem 5. Lib. 6. curn Propolirione 5.

Lib. 8. clare apparebit Definitionem iliam fuppolititiam elfe. Nam in
Propolitione illa demonliratur numerum planum cujus latera funr C,
D habere ad numerum planum cujus latera limr E, Z (vid. Hervagii
au: Gregorii Editionem) rationem compolitarn ex rationibus laterum,
hoc eli ex rationibus C ad E, et D ad Z. ratio vero compolita ex ra-
tionibus C ad E, et D ad Z, ex Dol: 5. Lib. 6. et explicatione quam
ejuldem tradunt omnes Commmatores, eli ratio numeri fixai ex mul-

tiplicatione



                                                                     

NOTAE.tîpIîcatione antecedentium C, D ad faaum ex multiplicatione confe-

quentium E, Z, hoc eli ratio numeri piani cujus latera funt C, D ad
numerum planum cujus latera iunt E, Z. igitur Propolitio quae eli
Dcfinirîo 5. Lib. 6. eadern omnino eli curn Propofitione 5. Lib. 8.
In altero igitur horum locomrn delenda en; abfurdum enim eli Pro-
politionem in Elementis poni tanquam Definirionem, et eandcm in iilï

dem demonlirari. Nullum aurem dubium eli Prop. 5. Lib. 8. debere
locum habere in Elementis, idem enim in ea demonliratur de numeris
planis quod in Prop. 2 g. Lib. 6. demonltratur de paraiieiogrammis
aequiangulis; quare Definitio 5. Lib. 6. in Elementis locum habere
non poteli. unde perfpicue apparet eam minime politam fuilfe ab Eu-
clide, fed a Theone vcl alio quodam Geometriae minus perito.

Nullus aurem, quantum lcio, proprium ufum rationis compolitae hac-
tenus olicndit, vcl propter quam caulàm in Geometriam introduûa fue-

rit; quum omnia in quibus folct adhiberi ratio compolira, poliint etiam
fine ejuldem auxilio, tum enuntiari, rum demonllrari. Ufus aurem ra-
rionis compolitae in hoc unice confiliit, quod ejus ope periphrafes evi-
tentur, et ira Propolitiones poliint vel cnuntiari vei demonlirari brevius,

vei utrumque fieri polfrt. Ex. gr. li Propolitio haec 2 3. Lib. 6. enun-
tianda elfet, non faéta rationis compolitae mentione, ira fieret; li duo
parallelogramma aequiangula fuerint, et fiat ut lams primi ad latus fe-
cundi, ira quaevis refla affumpta ad lecundam reflam; ut vero iatus
reliquum primi ad lams reiiquum lecundi, ira fiat feeunda recta ad ten-
tiarn; erir parallelogrammum prirnum ad feeundum, ut prima refta ad
tertiam reâam. et demonliratio eadem elfet cum ea quam nunc habe-
mus. Veteres autem cum vidilfent banc enuntiationem polie breviorem
reddi, li nomen impolitum elfe: rationi quam haber prima refila ad ul-
timam, quo nomine limul indicarentur rationes intermediae, primac fei-
licet ad fecundam, et lecundae ad tertiam reétam, et ira deinceps li

plures
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NOTAE.plures fiierint reâae; rationem liane primac ad ultimam dixerunt ra-
tionem compolitarn ex rationibus primac ad feeundam, et fecundae ad
Itertiam reéiam, hoc cli, in praelenti cafu, ex rationibus quae eaedem
funt rationibus laterum. arque ira brevius Propolitionem enuntiaverunt,
viz. Si fuerint duo aequiangula parallelogramma, habcbunt inter le ra-
tionem eandcm ei quae compolita eli ex rationibus quae eaedem fun:
vrationibus laterum. quae quidem paucioribus verbis elfertur quam prac-
-cedens enuntiatio, eodem autem fenfu. Vel adhuc brevius; aequiangula

parafielogramma inter le rationem habent eandcm ei quae compolita
.elt ex rationibus laterum. atque hac duae enuntiationes ultimae, prima
praefertim, conveniunt demonlirationi quae nunc in textu Gracco ha-
betur. poteli aurem Propofitio brevius demonlirari, ut apud F rancilz
curn Candallam hoc modo, viz. lint acquiangula parallelogramma ABCD,

CEFG, et compleatur parallelogrammum CDHG ; quoniam igitur tria
funt parallelogramma AC, CH, CF, habebit
(ex definitione rationis compolitae) prirnum AC A D Il
ad tertium CF, rationem quae compolita eli ex i G
ratione AC ad CH, et ratione CH ad CF; eli: B C
aurem parallelogrammum AC ad ipfum CH, - E
.ut reëia BC ad ipfam CG ; et paralieiogrammum

CH eli ad ipfum CF, ut refis. DC ad refram CE; ergo habet pa-
ralieiogrammum AC ad ipfum CF rationem quae compolita eli ex ra-
tionibus quae eaedem [tint rationibus laterum. et huic demonlirationi
convenir enuntiatio quae nunc babetur, viz. parallelogramma aequian-
gula inter le habent rationem ex laterum rationibus compolitam. num
vulgaris leéiio ll ex lateribus compofitam” abfilrda eli. retinuimus au-.

rem in hac Editione demonlirationcm quae babetur in textu Gracco,
quamvis prolixiorem eâ quam tradit Candalla, quoniam in illa, non au-
tant in hac, olien’ditur quomodo ex datis rationibus laterum, inveniatur

ratio



                                                                     

NOTAE.ratio ex iis compolita, hoc eli ratio parallelogrammorum; ut Tyrones
in limilibus calibus rationem ex duabus .vel pluribus rationibus datis
compofitam invenire queant.

Ex diftis obfcrvari potell, in magnitudinibus quibufcunque ejufdem

generis A, B, C, D &e. rationem compolitam ex rationibus primac ad
fecundam, fecundae ad tertiam et ita deinceps ad ultimam, nomen tan-

.tum elfe feu modum loquendi, quo fignificatur ratio quam haber pri-
ma A ad ultimam D, et quo fmiul indicantur rationes omnium mag-
nitudinum A ad B, B ad C, C ad D a prima ad ultimam ad fe invi-
cem, live eaedem fucrint inter le, live non fuerint; lieur in magnitudi-
nibus deinceps proportionalibus A, B, C,D &e. ratio duplicata primac
ad fecundam nomen tantum elt feu modus loquendi, quo lignificatur ratio

quam haber prima A ad tertiam C, et quo limul indicatur duas elfe ra-
tiones magnitudinum a prirna ad ultimam, primac le. A ad fecundam
B, et fecundae B ad tertiam live ultimam C, quae quidem rationes in-
ter fe funt eaedem; et ratio triplicata primac ad fecundam efl’ nomen

live modus loquendi, quo lignificatur ratio primac A ad quartam D,
et quo limul indicatur tres elfe rationes magnitudinum a prima ad ulti-
mam, primac fc.A ad feeundam B, et iplius B ad tertiarn C, et iplius
C ad quartam feu ultimam D, quae quidem rationes funt eaedem inter
le; idemque limiliter de aliis rationibus multiplicatis dicendum. banc au-

tem veram elfe harum rationum explicationem patet ex Definitionibus
rationis duplicatae et triplicatae, in quibus Euclides utitur verbe Maya-v

fou, dicitur five nominatur; quo verbo, fine dubio utebatur etiam in.
Definitione rationis compolitae quam Theon abolie ex Elementis full
tulit; nam idem verbum retentum elt in Definitione inepta rationis
compolitac quae nunc in DCF. 5. Lib. 6. babetur. In citationibus au-
tem harum Definitionum aliquando retinetur, ut in Demonliratione
Prop. 1 9. Lib. 6. tl prima ad tcrtiarn duplicatam rationem Ëxew Aé-

B b b k r ll 7mn ’:
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37.8 N O T A E.
ll 751w" quae verba Commandinus aliique male reddunË il habet” vice

li habere dicitur;” aliquando aurem omittitur, .ut in Demonliratione
Prop. 3 3. Lib. 1 I. ubi babetur ll prima ad quartam triplicatam’ra-
tionem 3x6; fine dubio aurem Ëxei bic lignificat idem quod Ëxw
Às’ytrotr. ira etiam inProp. 2 3. Lib. 6. ubi legitur llfed ratio K ad

ll M «dyne-ml" compofita eli b ex ratione K ad L, et ratione L ad
li M,” brevitatis le gratia, cum dicendum fuit, ut in Dcfinitione, 0074

xéïoÜal Aéyerou, componi dicitur. i p .
Ex bis aurem, et Propolitionibus quas Libro quinto fubjunximus,

intelligi et explicari polfunt omnia quae apud Geometras rum vcrcres
mm recentiorcs de ratione compolita habentur.

PROP. XXIV. LIB. V1.
Videtur impcrîtum quendam ex duabus diverfis bujus Propolitionis

demonlh’ationibus banc quam nunc habemus compofuilfe; ex una fc’ià

licet quae per Prop. 2. hujus Lib. 6. et alterâ quae per Prop. 4. ce
jufdem fieri potelt. poliquam enim per a. hujus et componendo, per-
mutandoque, oliendcrat lattera circa communem angulum parallelogram-
morum propertionalia elfe, immediate Concludere po’milfet proportio-

nalia elfe latera circa reliquos angulOs aequales, ope feilicet Prop. 34.
Lib. 1. et Prop. 7. Lib. Verum ille hoc negligens pergit cliendere
triangula et parallelogramma aequiangula elfe, et longo circuitu, ope
Prop. 4. hujus, et 22. Lib. 5. concludit rem eandcm. manifeltum
propterea elt banc infcite factam demonlirationern minime Euclidis elfe.
fuperfluis igitur rejectis, demonlirationem limpliciotem’ dedimus ope

4m hujus, eandcm icilicet quam praebent codiccs Arabici 0pe 2m bu?
jus et componendo; in hilce aurem permutatio negligitur, neque paral-
lelogramma aequiangula elfe ofienduntur, quod Tyronum gratia faci-
cndum. fuit.

PROP. XXV.



                                                                     

NOTAE.
PROP. xxv. LIB. VI.

Liquido patet demonlirationem hujus quam Euclides dederat vitia-

ram fuilfe ab Editore quodam Geometriae minus perito. poliquam
enim ollenderat ii ut rectilineum ABC ad rectilineum KGH, ira BB
iiparallelogrammum ad paralieiogrammum EF" opus fuit folummodo
addere, ii elt aurem rectilineum ABC aequale parallelogrammo BE, ae-

ii quale igitur eli KGH rectilineum parallelogrammo EF; videlicet
ii pet Prop. t4. Lib. 5.” fed inter bas duas fententias interpofuit
ii quare permutando ut. ABC rectilineum ad parallelogrammum BE,
fi ira rectilineum KGH ad EF paralieiogrammum” putavit fcilicct non

Sam perfpicuum elfe concludere focundam quatuor proportionalium quar-

tac aequalem elfe, ex aequalitate primac et tertiac, quod quidem de.-
monliratum eli in Prop. I 4. Lib. 5. quam concludere tertiam aequa-.
lem elfe quartac, ex aequalirate primac et fecundae, quod nufpiam in
Elementis quae jam habemus olienfum cil. vcrum quamvis haec Pro-
politio, tertiam fcilicet quatuor proportionalium aequalem elfe quartac,

fi prima aequalis fuerit fecundae, fuilfet ab Euclide Elementis fuis in-
ferta, ut verilimile efi eam fuilfè, nunquam tamen ille in praelenti calir

eâdem uliis fuilfet; quoniam, ut diétum fuir, fine redundante bac per-

mutatione proportionalium conclufio eadem direâe clicil- poteli. haec
aurem fulius oltcndimus, rum quoniam certum praebent indicium tex-
tum Euclidis vitiatum fuilfe, idem enim error invenitur in textu Gracco

Prop. 23. Lib. I r. bis, et bis in Prop. 2. Lib. 1 2. et in Propp. 5-.
t r . I 2. 1 8. ejufdcm; in quibus Libri r 2. locis excepta ultimo, recto
omilfa eft haec pennutatio proportionalium in verlionis Commandini
Editione Oxonienfi; rum ut cavcant Geometrae ab ufu permutationis
in fimili cafu, non taro enim Recenriores, et inter alios ipfe Comman-

dinus in Commcnrario. ad Prop. 5. Lib. 3. pag. 6. b. Pappi Alexan-

B b b 2 i drini,
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NOTAE.drini, et alibi, incidunt in hune errorem; praeoccupavit feilicet multo-

rum mentes vulgaris proportionalium idea, qua fit ut accuratam vix
percipiant.

Praeterea quamvis retitilineum ABC cui fimile faciendum elt, poll
fit elfe cujulcunque generis, in demonlirarione tamen Graeci codices
habent trianguhmi vice rectilinei, qui error correétus elt in verlionis
Commandini cditione quae Oxonii imprelfa eli.

PROP. XXVII. LIB. VI.
Secundus calus hujus haber a’ÀÀrÏis praefixum quali alla elfèt de-

monliratio; ab imperito ut Videtur Librario. quam vocem retite omilit
Gregorius. fchema aurem hujus fecundi cafus iifdem literis alphabeti
quae in fcbemate primi cafus adhibitae fuerunt, notari debuit. ut jam
factum cit.

PROP. XXVIII, et XXIX. LIB. V1.

Problemata haec, quorum primo necelfaria eli Prop. 27mm, funt
omnium in Elementis maxime generalia et utilia, et a veteribus in fo-
lutione aliorum Problematum faepilfime adhibita ; et propterea infcite
admodum ab And. Tacquet et Claud. Decbales in iis quas dederunt
Elementorum Editionibus omirtuntur, et infulfe admodum ab iis dicun-
tur nullius fere elfe ufus. Horum calus quando ad datam reâam lineam
dato quadrato aequale rectangulum applicandtun el’r, deficiens, aut exce-

dens quadrato; et quando ad datam refram lineam dato reftangulo ae-
quale reétangulum applicandum cli deficiens aut excedcns quadrato, fre-

quentilfime a Geometris ufurpantur. Q9316 Tyronum gratia vifum elt.

eorum, confiruâiones, ut fcquitur tradere.
I. Ad. datam rectam lineamdatoquadrato aequale rectangulum ap-

plicare,



                                                                     

N O T A E.
plicare, deficiens quadrato. oporret aurem datum quadratum non ma-
jus elfe eo quod a dimidia delEribitur.

Sir data recta linea AB, datum aurem quadratum cui oporret ae-
quale refrangulum ad AB applicare lit illud quod a data recta C de-
fcribitur non majus exiliens eo quod fit a dimidio iplius AB.

Secctur AB bifariam in D, et fi quadratum ex AD aequale fuerit
quadrato ex reéta C, faéium erir quod propanebarur. li’aurem
non eli aequale, erir AD major quam C 0b determinationem. ducatur

DE ad rectos angulos ipli AB, et fiat aequalis ipfi C; produca-
tur veto ED ad F, ut EF aequalis lit
ipfi AD feu DB, et centro E intervalle
EF defcribatur circulus qui occurrat
reâae AB in G, et friper GB defcriba-

tur quadratum GBKH, et compleatur
reflangulum AGHL; jungarurque EG.
Qyoniam igitur bifariam feé’ra eli AB in D, erit a reëtangulum an S. 2.

AG, GB una curn quadrato ex DG aequale (quadrato ex DB, hoc
eli quadrato ex EF five EG, hoc ell) quadratis ,ex ED, DG. com-
mune aufcratur quadratum ex DG, et reliquum rectangulum AG, GB
aequale erir quadrato ex ED, hoc eli ex C. reéiangulum aurem AG,
GB eli ipfum AH rectangulum, quia GH aequalis eli ipli GB. tec.
tangulum igitur AH aequale eli dato quadrato ex recta C. (barre ad da-
tam reétam lineam AB dato quadrato ex refia C, aequale rectangulum

AH applicatum eli deficiens quadrato GK. Œod facere oportebat. ,
.2. Ad datam rectam lineam dato quadrato aequale reflangulum ap-

plicare, - execdens quadrato.

Sir data recta linea AB, datum aurem quadratum lit illud quod a
data recta C dcfcribirur.

Secctur AB bifariam in D, et ducatur BE ad rectos anguios ipli AB,
fiatque.

3841



                                                                     

382

a. 6. 2.

N T Afiarque BE aequalis rectale C, et, junétâ DE, centro D, intervallo DE

circulus defcribarur, qui occurrat ipli AB produâae in G; fuper BG
delcribarur quadratum BGHK, et compleatur rcftangulum AGHL.

Œoniam igitur bifariam feéia cil AB in D, , E,
et ipfi adjrcrtur BG, erir areéitangulum AG, Là"
ÇB Lina curn quadrato ex DE aequale (qua- r,
draro ex DG feu DE, hoc elt) quadraris ------J
ex EB, BD. auferatur commune quadra: i
DE, et reiiquum reétangulum AG, C
GB aequale’erit quadrato ex BE, hoc elt quadrato ex recta Ç. rec-
tangulum aurem AG, GB eli ipfum AH rectangulum, quia GH aequa-
lis eli ipfi GB. refrangulum igitur AH, aequale eli quadrato ex refit!
C. Quart ad datam reéiam AB data quadrato ex C, aequale rectangu-
lum AH applicatum eli excedens quadrato GK. Quod facere oportebar.

3. Ad datam rectam lineam daro rectangulo aequale rectangulum
applicare, deficiens quadrato. oporret aurem. datam rectangulum non
majus elle quadrato quod a dimidia dcfcribitur.
l .Sit data reâa AB,ldatur,n aurem rectangulum id quod rcéiis C, D

continerur non majus exilicns quadrato ex dimidio refrae AB. oporret
ad datam rectam AB daro rectangulo, C, D aequale rectangulum ap-
plicare deficiens quadrato.

Ducantur AE, BF ad rectos angulos ipfi AB,. et ad eafdcm ejus
artes, quarum AE quidem aequalis lit ipfi C, BF veto, reâae D. bi-

fariam fecctur jumela EF in G, centroque G intervallo GE defzriba-
tur circuius, occurratquc rectac AE rurfus in H, et jungatur HF, cui
parallela ducatur GK, et ad AB ducatur GL parallela rectale AE.

Quoniam igitur angulus EHF in femicirculo aequalis eli angulo
retiro EAB, parallclae ctunt AB, HF, et parallclae flint AH, BF; quare

AH aequalis cit et rectangulum AH aequale erir ipli EA, BF,
hoc

F



                                                                     

N O T E. 3hoc cil reflangulo C, D. et quoniam aequales funtÈG, GF, et AE,
- LG, BF inter le parallelae, aequales crunt AL, LB, aequales etiam

funr a EK, KH. eft aurem, 0b determinationem, rcâangulum C, Da. 3. 3.
non majus quadrato ex AL dimidio iplius
AB, ergo et reûangulum EA, AH non ma-

jus cli quadrato exAL hoc eli ex KG ;’ com-

mune addatur quadratum, ex KB, et qüa-

dratum b ex AK non majus erir quadratis

ex EK, KG hoc cil quadrato ex EG;
quare recta AK feu GL non major cit

ipsâ GE. et liquidem GE aequalis fue- 0
rit ipli GL,.circulus EHF continget rec- i n t
tam AB in L, et quadratum ex AL aequale * erir reâangulo EA, AH ’ 36- 3.

liVe daro reétcmgulo C, D, et faflum erir quod proponebatulr. li veto

inacquales fucrinr EG, GL erir EG major, et propterea circuius EHF
lëcabit reflam AB; fecct in M, N punétis, et fupcr NB defcrîbatur

NBOP quadratum, et compleatur rectangulum ANPQ Quoniam igi-

tur aequales funt a LN, et aequales olienfac funt AL, LB, ae-
quales .erunt AM, NB. rectangulum igitur AN, NB aequale cli ipfi
NA’, AM, hoc clt i rcëtangulo EA, AH five rectangulo C, D. rec-c-Cor-zfi-S-

rangulum veto AN, NB eli ipfum AF, el’t enim PN aequalis ipli NB.

Ergo reéiangulum" AP aequale eli rectangqu C, D; Igitur ad datam
rectam AB, dato C, D rectangulo aequale reëtangulum A? applicatum
eli’ deficiens quadrato BP. Q10d facere oportcbar.

4. Ad datam rectam lineam data reétangulo aequale rcëtangulum

applicare, excedens quadrato. VSir data recta linea, datum aurem recta’ngulumlir id quod tec-
tis C, D continerur. oporret ad datam refrain AB dato rectangulo C,
.D aequale reflangulum applicare excedens quadrato.

Ducantur



                                                                     

384 NOTAE.Ducantur AE, BF ad rectos angulos ipli AB, et ad contrarias ejus
partes, quatum AE aequalis lit ipli C, et BF reëtae D. jungarur EF
et bifariam fecetur in G, centroque G, intervallo GE defcribatur cir-
culus, occurrarque reâae AE rurfus in H, 13A

et lungatur HF, et ad AB ducatur CL
parallela ipli AE; occurrat vero circuius

reéiae AB produâae in M, N, et fuper ’ r; 0 P
BN delcribatur quadratum NBOP, et com- A Q fil-Î
pleatur rectangulum ANPQ Ogmiam igi- i N
tur angulus EHF in femicirculo aequalis
elt angulo retiro EAB, parallelae erunr AB,

HF; aequales igitur funt AH, BF, et rectangulum EA, AH aequale
i rectangulo EA, , hoc eli ipli C, D rcâangulo. et quoniam aequales
I funt ML, LN, ut et AL, LB, erunt et MA, BN aequales, et prop-

na- 35. 3- terea rec’tangulum AN, NB aequale eli ipfi MA, AN, hoc eli a ipli

EA, AH live rectangulo C, D. reâangulum igitur AN, NB, hoc elt
ipfum AP aequale cli reflangulo C, D. ad datam igitur reéiam AB
dato rectangulo C, D aequale reâangulum AP applicatum eli, excedens

quadrato BP. de facere oporrebat. I
Confiruâiones bas gin. et 4d. Problemaris primus, quantum fcio, de-

dit Willcbrordus Snellius in Apollonio fuo Batavo, et poliea Cl. Hal-
leius in Scbol. ad Prop. I 8. Lib. Sil Conicorum Apollonii, a le re-
fliruri.

Problema 3. ira aliter enuntiarur, datam reâam AB fecare in punch
N, et facerc reéiangulum a fcgmentis AN, NB aequale dato fpario. vel,

quod eodem redit, Darâ fumma AB laterum reftanguli, datoque rec-
tangulo magnitudine, latera invenire.

Et Problema 4. idem cil: cum hoc, invenire in data retira AB pro-
dufta punéium N quod faciet reéiangulum AN, NB aequale dato lpa-

rio,



                                                                     

NOTAE. 385rio, Vel quod eodem redit data dilfcrentla AB larerum refranguli, ipÀ

foque magnitudine dato, invenire latera.

PROP. XXXI. LIB. VI.
In Demonliratione hujus inverfio pr0portionalium bis elt oiniliir,

addira igitur en, ut conclufio rite fieret ope 24m, Lib. 5. quod Clavius

prius fecerat. rPROP. XXXII. LIB. VI.

Enunriario Propolitionîs 26m, Lib. 6. non fatis generalis en. ete-

nim non tantum duo parallelogramma limilia et limilirer polira, quae
communem habent angulum, funt circa eandcm diametrum; vcrum e
tiam duo limilia et limilirer pofita, quorum unum haber anguium an-
gulo alterius ad verticem oppolirum, habent diametros in recta linea.
Videtur veto aliam fuilfe horum demonltrarionem, direétam quidem,
cui inferviebat Pr0politio 3 243, quae etiam aliter et paulo brevius ut
fequitur oliendi potcliz.

PROP. XXXII. LIB. V1.
Si duo triangula componantur ad unum angulum, 8re.
Sint duo triangula GAF, HFC quae duo iatera AG, GF, duobus

lateribus FH, HC proportionalia habeant, le. A G D
tu lieur AG ad GF, ira FH ad HC; paral- id F
lela aurem a: GA ipli HF, et GF ipli HC. E H
erir AF ipli FC in direétum.

Ducatur CK paraiieia a ipfi FH, occur- B K C a. 31.13
ratque rectae GF produetae in K. (Eorum
igitur utraque AG, KC parallela elt ipli FH, erunt et AG, KC inter
le parallelaei’, quare anguli AGF, FKC funt inter le aequales, alterni b. 3o. r:

C c c enim

a.



                                                                     

386 .NOTAE.c. 34. r. enim funt. eft aurem AG ad GF, ut (PH ad HC, hoc eli c) CK ad
d. 6. 6.KF ; et funr circa aequales angulos; ergo aequiangula il funt AGF,

CKF triangula, et propterea angulus AFG aequalis elt angulo CFK, elr
e. 14.!.autem GFK recta linea; igitur ° AF ipfi FC en in direâmn.

Picpolirio vero 26i1 ex 3 2da ira demonlharur.
Si duo parallelogramma limilia et limilirer polira communem ha-

buerinr angulum, aut angulos ad verticem oppolitos; erunr illorum dia.

metri in méta linea. .
Primo, habeant parallelogramma ABCD, AEFG communem an-

guium BAD, lintque limilia et limiliter polira, erunt ABCD, AEF G
circa eandcm diametrum.

Froducantur enim EF, GF ad H, K, et junganrnr FA, FC. que:

niam fimilia funr ABCD, AEFG pa- A G D
rallelogramma, erir DA ad AB, ut GA ad F
AE ; quare reliqua DG erir ad reliquam E H

r.Cor.x9.s. EB, ut GA ad AEa. cit aurem DG aequalis

ipfi FH, EB ipli HC, et AE ipfi GF. ergo B K C
ut PH ad HC, ira AG ad GF; et parallelae
funt F H, HC iplis AG, GF; et triangula AGF, FHC ad unum an-
gulum compolira fiant in punflo F; quarre erunr AF, PC (ibi iplis in

b. 32. 6. direétum h.

Secundo, fint parallelogramma KFHC, GFEA fimilia et limiliter
polira, babeanrque anguios KFH, EFG ad Verricem oppoliros; erunt
diametri AF, FC fibi ipfis in dineâum.

Quoniam enim parallelae funt AG, GF iplis FH, PIC; et eli A6
ad GF, ut FH ad HC 5 cœur AF, FC in direflum b.

PROP. XXXIII.

L



                                                                     

NOTAE.
PROP. XXXIII. LIB. V1.

Verba ii quippe qui ad centrum funr confiituti" outilla funt, utpote

imperiti cujufdam additamenrum. i
In Graecis codicibus, et Latina verfione deell ai’ Éruxe, utcunque,

in utriufque partis demonlirarione, quae nunc adduntur, omnino enim
funtnecelfaria. et in demonlirarione lecundae partis, ubi fc. triangulum
BGC aequale olienditur triangulo CGK, verbum ripa. omirti debet in

textu Gracco.

mon. B, c. LIB. vr. ’

Propoliriones hac Libro lexro funr additae, quoniam a Geometric
faepius ufurpantur.

DEF. IX, et XL. LIB. XI.

IN figuris planis funilirudo figurarum definitur ex aequalium angulorum,

, et laterum circa aequales anguios proportionalirare; etenim ex fol:
larerum proportionalitare, vel fola angulorum aequalitate non lèquirur

figuras elfe frmiles extra cafum rriangulorum. et quidem fimilis inter
k fe pofitus rectarum linearum, quibus figurae continentur, parrim ex 11m.

que pender. eademque ratione figurae folidae limiles funt eae quae et
fingulos anguios folidos aequales habent, et continentur liguris planis li-

milibus, multitudine aequalibus. funr enim quaedam figurae folidae,
figuris planis limilibus, multitudine, quin et magnitudine aequalibus,
contenue, quae neque limiles neque aequales funt, ut in Demonlhaè
tione poli Notas ad Def. r o. olienderur. necelfe igitur fuir emendan
Definitionern limilium figurarum loüdarum, eique pnernitrere Defini- ,

Ccc 2 tionem



                                                                     

NOTAE.rionem anguli folidi. Ex bifce aurem et Definitione decima, ne. liquet

quam mulrum ab imperiris depravati finr bi Libri. , .
DEF. x. LIB. f1.

aniam fenfus verbi iiaequalis” notus eli ante banc Definitionem, igi-

tur Propolitio quae cil Definitio decima hujus Libri eli Tbcorema quod
vcrum aur falfum elfe demonlirandum eli, non alfumendum; quare ex
Propolitione demonliranda Theon aliulve Ediror inepte fecit banc De-
finitionem figurarum folidarum limilium et aequalium. limiles enim elfe
figuras demonlirandum eli ex Definirione limilium folidarum figurarum;

aequales aurem elfe oliendendum eli ex Axiomare, ii Que (ibi mutuo
ii congruunt inter. fe funr aequalia,” vcl ex Propofitione A, vel Prop. 9.

aut Prop. I 4. Lib. 5. ex quo Axiomare, vcl ex earum Propolirionum
aliqua, omnium omnino figurarum aequalitas ultimo demonllranda ve-
nir. in praecedentibus Libris nullam aequalium figurarum Definitionem

tradidit Euclides neque cette banc dedit. quae enim dicitur Delinirio
prima, Lib. 3. revera elt Theorema in quo alferitur cos circules ae-
quales elfe quorum quae ex centris funt aequales, quod quidem ex De-

finitione circuli perfpicue apparer; ideoque a quodam inter Definirio-
nes non proprie locatum eli. non enim aequalitas figurarum dcfinienda
cit fed demonliranda. Quamvis igitur vcrum effet figuras folidas, quae
limilibus planis multitudine et magnitudine aequalibus continentur, in-
ter fe aequales elfe, merito tamen culpandus el’r is qui ex bac Propo-

firione demonliranda Definitionem fecir. Quid aurem dicendum, li haec

Propolirio’non vera fit? nonne confitendum eli Geometras pet mille
rercentos annos in bac te Elementari decepros fuilfe? et ex hoc qui-
dem modeltiam difcere debemus, arque agnofcere quam parum nobis
encre polfumus, quae eli mentis bumanae irnbecilliras, ne in errores in-
cidamus etiam in principiis fcicntiarum,’quae inter maxime certas me-

rira
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NOTAE.riro aeflimanrur. Propolitionem enim banc minime femper veram elfe
variis exemplis oliendi potcli; fuflîcit .boc quod fequitur.

Sir quadratum ABCD et ducantur diametri AC, BD fibi mutuo oc-

currentes in E; et fuper unam ipfarum BD confiituatur, in plano in
quo eli quadratum, triangulum ifofccles BF D, a punrito vero E ad rec-
tos anguios piano ABCD confiiruarur rerita EG, et in ipfa fumpro quo-
vis punrito G, ducantur GA, GB, GC, GD, GF. in triangulis igitur
AEG, CEG quoniam AE, EG aequales funt iplis CE, EG, airera

389

alteri, et reâos continent angulos, erir balis AG bali GC aequalis ’. 1- 4. r.

quare in triangulis AGB, CGB aequales
funr AG, GB ipfis CG, GB, et balis AB
aequalis cil bali BC; anguius igitur b
AGB aequalis eli angulo CGB, et rrian-
gulum AGB triangulo CGB aequale a. li-

milirer olienderur triangulum AGD ac-
quale ipli CGD. Producarur GE ad op-
politas partes piani ABCD, et in ea fu-
matur punëtum quodvis H, et junganrur
HA, HB, HC, HD, HF, et fimiliter of- F

tenderur triangulum AHB aequale trian- .
gulo CHB, et triangulum AHD triangulo CHD. funt igitur duo fo-
lida quorum utrumque continerur 0&0 rriangulis; unum fcilicer con-
tentum quatuor triangulis quorum vertex communis eli G, bafes veto
reflae BA, AD, BF, FD; quatuorque rriangulis quorum vertex com-
munis eli H, bafes veto eaedem reétae. alterum aurem folidum con-

tentum eli quatuor rriangulis quorum vertex communis eli G, et ba.
les rectae BC, CD, BF, F D; et quatuor rriangulis quorum vertex com-

munis eft H, et bafes eaedem refrae BC, CD, BF, FD. quatuor au-
rem triangula AGB, ACD, AHB, AHD aequalia olienfa funt qua-

tuor
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q multitudine angulis planis.

NOTAE.tuor triangulîs CGB, CGD, CHB, CHD fingula fingulis; quatuor ava

tem reliqua triangula BGF, DGF, EHF, DHF unique folido com-
munia iunt. Duo igitur haec folida continentur planis fimilibus, mul-
titudine et magnitudine aequaiibus. inacqualia autem cire manifeftum
en, curn prirnum eorum contineatur in altero. non igitur femper ve-
rum cit aequalia effc folida quae planis
fimifibus, multitudine et magnitudine. ae-
quaiibus continentur.

Con. Hinc duo inaequales anguli fo-
lidi poKmt contineri aequalibus et iifdem .

Angulus enim folidus ad G qui conti-
nerur quatuor angulis planis AGB, AGD,
FGB, FGD inaequalis omnino cit angulo
folklo ad idem puné’tum G qui contine-

rur quatuor angulis planis CGB, CGD,
l FGB, FGD; hic enim priorem illum confiner. uterque aurem con-

tinerur quatuor angulis planis, qui inter fc funt aequales finguli fingulis
vel iidem, ut ofienfum fuit. et quidem innumerî pofrunt cire anguli fo-

lidi inaequalcs, qui aequaiibus angulis planis fmguli fingulis continen-
tur. Pater etiam figuras fondas prius memoratas minime fimiles cire,
quoniam earum anguli folidi non funt omnes inter fe aequales.

Innumeros aurem anguios folidos inter le inaequales poire contineri

iifdem angulis planis, eodem ordine pofitis, ope trium Propofiüonum
fequcntium, manifeflum erir.

PROP. I. PROBLEMA.
D3113 tribus magnitudinibus A, B, C quartam invenire in ut ne:

fimul majores fint reliquâ, quomodocunque fumptae.

r Sît
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NOTAE.
Sir D quarta, erir igitur D miner ipfis A, B, C limul. fit A non

miner utrâvis ex ipfis B, C ; et primum fin: B, C Iimul non minores
ipsâ A ; emnt igitur B, C, D fimul majores quam A. et quoniam A
non minor cit B, erunt A, C, D majores quam B.. fimiliter ofiende-
tur ipfàs A, B, D fimul majores cire quam C. Igîtur in cafu quo B
et C fimul non minores funt ipsâ A, quaevis D quae minor cil ipfis
A, B, C fimul, propofirum efliciet.

Si vcro B et C fimul minores fint quam A, quoniam requiritur ut
B, C, D limul majores finr A, ex hifce ablatis B, C erir D major ex-
eefru ipfius A fupra B, C limul. fumatur igitur quaevis D quae minor "
fit ipfis A, B, C fimul, at major excefïu ipfius A fupra B, C fimul.
erunt igitur B, C, D fimul majores quam A; et quoniam A major efi
utrâvis ex ipfis B, C, muito magis erir A una curn D, et alterum ex.
ipfis B, C major reliquat. et, ex confh-uélione, A, B, C fimuI majores

funt quam D. E. F.
COR. Si pmeterea requiratur ut A et B fimul non minores fin:

quam C et D fimul, debct andins ipfarum A et B funul fupra C non.
minor cire quam D, hoc cit deber D non major elfe hoc exceflit.

PROP. Il. PROBLEM A.
Dans quatuor magnitudinibus A, B, C, D quamm A et B fimui. -

non minores funt quam Cet D fimul, et quarum tres limul majores
funt reliquâ quartâ, quomodocunque fumptae; quintamEinVenire, ira

ut duae ex tribus A, B, E quomodocunque fumptae majores [int reb
i liqua renia, et etiam duae ex tribus C, D, E quomodocunque fump-
tae majores fint reliquâ. fit aurem A non miner B, et C non mi-
nor D.

Primô fit exceKus ipfarum C, D non minor exceflù- ipfamrn A, B.

pardi aurem fumi quaedam E quae minor dt fumma ipfamm C, D-
SE

39I



                                                                     

392 NOTAE.at major exceffu earundem; fumatur, erir igitur E major excelTu ip-
farum A, B; quare B et E fimul majores funt quam A; cit autem A
non minor B, ergo A et E fimul majores funt B. et, ex hypothefi,
A una curn B, non minor cit quam C una cum D, C aurem curn D
major cit quam E, igitur et A una curn B major cil quam E.

Sir autem exceIÎus ipfarum A, B major exceflu ipfarum C, D; et
quoniam, ex hypothefi, tres B, C, D fimul majores funt quartâ A,
erunt C et D fimul majores exceiÎu ipfàrum A, B; igitur fiuni potefi

quaedam E quae minor cit ipfis C et D limul, at major exceKu ip-
farum A, B. fumatur, et quoniam E major cit exceITu ipfarum A,
B, erunt B et E limul majores quam A. et, ut in praecedentc cafu, of-
tendetur A una cum E major B, et A una cum B major quam E. igi-
tur in utroque cafu ofienfum cit duas ex ipfis A, B, E quomodocun-
que fumptas, majores cire reliquâ.

Et quoniam in utroque cafu E major cit exceITu ipfarum C, D,
erir E una curn D major quam C; et, ex hypothefi, C non minor efl:
D, ergo E una curn C major erir quam D; cil aurem ex conflruëtione
C una cum D, major quam E. igitur ipfarum C, D, E duae quomo-
docunque fumptae majores funt reliquâ. Q E. F.

PROP. III. THEOREMA.
Fieri potefl’. ut ex iifdem quatuor angulis planis confiituantur innu-

meri anguli folidi inter fe inaequales. A
Sumanrur tres anguli piani A, B, C quorum A non minor fit utro-

vis ex ipfis B, C; fint aurem A et B limul minores duobus mais; et,
ope Problemaris t . et Corollarii ejufdem, inveniatur quartus anguius D,
ira ut tres ex ipfis A, B, C, D majores finr reliquo, quomodocunque
fumpti, et ut A et B fimul non minores fint ipfis C et D limul. ope
vero Problemaris 2. inveniatur quintus anguius E, ita ut duo ex angu-

lis



                                                                     

NO’TAE.
. lis A, B, E, reliquo fint majores quomodocunque fumpti, et etiam duo

ex ipfis C, D, E quomodocunque fumpti fint majores reliquo. et quo-
niam A et B fimul minores funt duobus mais angulis, erunr A et B
fimul bis fumpri minores quatuor métis. funt autemA et B limul ma-
jores angulo E, quare A et B fimul bis fumpti majores erunt angulis
A, B, E fimul. qui propterea minores erunr quatuor reétis; et duo ex
ipfis reliquo funt majores, quomodocunqe fumpti; ergo ope Prop. 2 3.

Lib. I r. conflitui potcfi angulus folidus ex tribus angulis planis qui
ipfis A, B, E, funt aequales. .confliruatur, firque angulus folidus ad i
F, contentus fcilicet planis angulis GFH, HFK, GFK qui angulis A,
B, E aequales iunt, finguli fingulis. et quoniam anguliC,D firnul non

fla  
funt majores ipfis A, B fimul, erunt C, D, E fimul non majores an-
gulis A, B, E fimul. hi aurem minores oflenfi funt quatuor mais, quare
et C, D, E fimul minores fiant quatuor mais; et duo ex ipfis reliquo
funr majores, quomodocunque fumpti; ergo ex tribus angulis planis ipfis

C, D, E aequaiibus conflitui pareil angulus folidus [23. 1 1.]. huic
autem angulo folido conflirui potefi ad punûum F in méta F G angu-

lus folidus aequalis, ope fcilicer Prop. 26. Lib. 1 I. firque angulus
GFK, qui fc. aequalis cit ipfi E, unus ex tribus angulis planis qui
hune anguium folidum continent, reliqui aurem duo (in: KF L, GFL
ipfis fc. C, D aequales, alter alteri. Igitur ad punétum F conflitutus
cit angulus folidus contenrus quatuor angulis planis GFH, HF K, KF L,
GF L qui ipfis A, B, C, D angulis funt aequales, finguli fingulis. j

D d d Rurfus
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394 NOTAE.Rurfus inveniatur alter angulus M talis ut duo ex tribus angulis A,

B, M reliquo fint majores, quomodocunque fumpti, et etiam duo ex
tribus C, D, M quomodocunque fumpti fint majores reliquo. oflende-
tur aurem, ut in praemiflis, anguios A, B, M fimul minores die qua-
tuor mais, angulofque C, D, M fimui minores cire quatuor mais.
Confiituaturigitur [2 3. I 1.] angulus folidus ad N contentus angulis
planis ONP, PNQ , ONQipfis A, B, M aequalibus, finguli fin-
gulis, et ope Prop. 2 6. Lib. r 1. conflituatur ad idem punëtumN in
méta linea ON angulus folidus contentus

tribus angulis planis, quorum unus fit N
ipie ONQ aequalis fcilicer ipfi M, et re- A
liqui duo QNR, ONR aequales ipfis C, ’ a
D, alter alteri. erir igitur ad punëtum N 0 A]?
angulus folidus conflitutus qui continerur

quatuor angulis planis ONP, PNQ, QNR, ONR ipfis A, B, C, D
aequalibus, finguli fingulis. folidos aurem anguios, qui praediëtis qua-

tuor angulis planis ad F et N continentur, non efTe inter le aequales,
five non polie fibi mutuo congruere, pater ex eo quod anguli GFK,
ONQJivc anguli E, M ex confiruâinne fint inaequales, et propterea recc

tac GF, FK non poITunt congruere mais ON, NQ igitur neque an-
guli folidi fibi mutuo congruent, et propterea inacquaies funr.

Et quoniam ex tribus dans angulis A, B, C pofTunt innumeri an-
guli inveniri qui eandcm efficiunt cum angulo D, et rurfus ex ipfis A,
B, C et D, vei une quovis ex hifce innumeris, inveniri polfunt aIii qui
eadem praeüant curn angulis E vcl M, innumeri alii folidï anguli con-

fiitui polfunt qui iifdem quatuor angulis planis continentur, qui omnes

inter (e funt inaequales. (L E. D.
F alluntur igitur Clavius aliique auëtores qui afièrunt folidos angu-

ios qui aequaiibus et üfdem numero planis angulis continentur inter [à

aequales



                                                                     

NOTAE.aequales efiè. pater etiam Propofitioncm 26. Lib. r t. non legîtîme

demoniiratam cire, in ca enim aequalitas folidorurn angulorum qui tri;
bus angulis planis aequalibus, finguli fingulis, continentur, afiùmitur, non

demonfiratur. ’PROP. I. LIB. XI.
Vcrba in fine hujus, ri rem enim linea cum reaa linea non conve-

B nit in pluribus punais quam une, alias reétae lineae (ibi ipfi: coni-
tt gruenr." omifra funr tanquam imperiti cujufdam additamentum. de-
monfirandum enim hoc fuit non aITumendum.

PROP. Il. LIB. XI.
Propofitio haec a quodam mutata et vidant Videtur. Etenim (and:

pars Enuntiationis, viz. B et omne triangulum in une piano confiiiit"
demonûratione non indiget; num omnes figurae in primo Libro Ele-
mentorum definitae, fiant, ex hypothefi, figurae planae, hoc efi, in plana

deferiptae, et inter caetera: triangulum. et quidem poteft fuperficies
convexa tribus reflis lineis terminari. neque valet demonfuatio ad ci:-
tendenclum duae métas fe invicem ibcantes in uno elle piano. debet
igitur oitendi duas aut tres reâas (ibi mutuo occurrences in uno piano

cire. ut hoc fieret Enuntiationem et Demonflrationem in car quae in
textu pôfirac iunt muravimus.

PROP. III. LIB. XI.
In hac prope fincm habentur, ’t non igitur DEB, DFB maze li-

" neae funt, funiliter oflendemus neque aliam quampiam, quae a punéto

B D ad B ducitur reEtam elfe," quae omifl’a flint. ex eo enim quod
duae lineae fparium comprehendunt, tanrum fequitur unam ex ipfis non
elfe refiam. et vis argmnenri ex hoc pender, fi fcilicet communis [eo-

D d d 2 tio
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.396 NOTAE.
rio pianorum non ponatur cire mâta linea, duae reflae lineae fpatium
comprchendent, quod cit abiurdum; ergo communis feâio cit rem

linea. V
PROP. IV. LIB. XI.

B Et triangulum AED triangulo BEC aequale,” haec etiam omiiia
iunt; iaepius enim integra haec conclufio in praecedcntibus libris repe-
tita fuit, ut non neceiie fit idem in hoc libro facere.

PROP. V. LIB. XI.
In hac prope finem delenda eii vox Ë7r17re’554 in textu Gracco, ur-

pote imperiti additamentum. et reâe omiiia ei’t vox B piano” in ver-

iionis Commandini cditione Oxonienii.

PROP. VII. LIB. XI;
Manifeiium ei’c Propofitionem. banc ab Editore quodam minus pe-

rito additam fuiiie. reëiae enim lineae quae ab uno punéto ad aliud,

in quovis piano, ducuntur in praecedentibus iibris, in eo ponuntur cire
piano. et nifi cirent, demoniirationes quaedam in quibus una recta ai-
œrioccurrere ponitur, nullae cirent; non enim occurrerent reâae. Ex.
gr. in Prop. 3 o. Lib. 1. reEta GK non occurreret ipfi EF,, fi non ef-
[et GK in piano in quo iunt parallelae AB, CD,. in quo etiam, ex
hypothcfi, cil refla EF. praercrea demonfirarur haec faptima ope prac-
cedentis tertiac, in qua bis id ipfum aiiumitur quod in feptima demon-
ilrandum proponitur, reâam fcilicer ab uno punéio ad aliud in quolibet

piano duâam, in c0 cire piano; idem etiam aiiumitur in praccedcnte
Prop. 6. num méta BD quae jungit purifia B, D in fiibjeâo piano, in
eo peiiitur clic piano. locum autcm dedimus ièptimae, mutata Demon-

iiratione,

La-
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NOTAE.flratione, ut numerus Propofitionum. fervarerur; manifeiia enim en: ex

Def. 7. et 35. Lib. I. quamvis Elementis non inciiet.

PROP. VIII. LIB. XI.
In hac prope finem, in Graecis, et in Commandini et Gregorii vcr-

iionibus habentur, B at in piano per BA, AD cit DC,” vice quorum
Veriionîs Commandini Oxonieniis Editio mite haber B at in piano per

BD, DA cil: DG.” fequentia aurem quae in omnibus Editionibus ie-

guntur, viz. B quoniam in piano pet BD, DA iunt AB, BD; in quo
B aurem iunt AB, BD in eodem eii ipfa DC,” corrupta iunt, vei a
quodam textuir inferta; nulla enim neceiiitas fuit pcr iitas ambages of-

tendcre reéiam DC in eodem cire piano in quo iunt BD, DA, cum
immediate fequatur ex Prop. 7. praecedcnre reé’tas BD, DA eiie in piano

in quo iunt parallelae AB, CD. hifcc igitur omiiiis, icgendum eii,
B omnes enim rres iunt in piano in quo iunt parallelae AB, CD."

PROP. XV. LIB. XI.
Poii verba, B et quoniam BA paraiieia cit AH,” addita iunt haec,

B utraque enim ipfarum paraiieia eii ipii DE non in eodem curn ipsâ
B piano," utpote manifeiie omiiÎa.

PROP. XVL LIB. XI.
. In hac prope finem vice verborum, B quae aurem neutra ex parte

B conveniant,” iegendum eii, B quae aurem in eodem piano produâae,

B neutrâ” &c. etenim in citando banc Definitionem in Prop. 27.
Lib. 1. non neceiiè fuit addere voccs, B in eodem piano," quoniam
omnes reéiae de quibus agitur in libris praecedemibus iunt in eodem
piano. hic aurem omnino fuit neceiTarium.

PROP. XX..
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393 NOTAE.
PROP. XX. LIB. XI.

In hac prope initium babetur B fin minus, fit major BAC." poreit
autem angulus BAC aequalis cire alteri reliquorum. legendum igitur
B [in minus, fit anguius BAC non miner utrovis reiiquorum, major
BB aurem quam DAB.”

Et ad finem hujus legirur, B iimilitcr demouiirabimus,” cum nuila

demoniirationc opus fit; quoniam enim angulus BAC non minot fit
utrovis reliquorum, pater BAC una curn altero ex ipfis reliquo majo-
rem cire.

PROP. XXII. LIB. XI.

Et in hac iegitur prope initium, B fin minus, finr inaequaiœ anguli

B ad B, E, H, et major fit angulus ad B utrovis ipforum iunt ad
B E, H.” haec manifeiie vitiata iunt, poterit enim angulus ad B aequa-
iis eiTe uni reliquorum. legendum igitur cit B fin minus, finr inacquales
B anguli ad B, E, H, et fit angulus ad B non minor utrovis ipforum ad

, B E, H. non igitur minor eii reéia AC urravis ipfarum DF, GK.”

PROP. XXIII. LIB. XI.
Demoniiratio hujus paulo brevior reddita cit, omirrenda in cafu ter-

tio ca quae prius ofienfa fuerunt in primo; et adhibendo conflruftio-
nem quam Campanus nadir, qui tamen Cafum 2. et 3. non demon-
ihat. hujus aurem tertii conflruétio et Demonftratio iimpliciorcs paulo
quam in textu Gracco fafiae iunt.

PROP. XXIV. LIB. XI.
Verbum B iimilia” Enuntiationi hujus additum cit, quoniam plana

quibus continentur folida quae in Prop. 2 5. aequaiia inter fe oiien-
demi:



                                                                     

NOTAE.denda iunt, fimilia debent die et aequaiia; ut aequalitas folidorum ex
Prop. C. Lib. I I. inferatur. et quidem in Editione Oxonienfi Corol-
larium adjeétmn eii PrOp. 24m, oiiendens paralieiogramma, de qui-

bus agitur in hac Propofitione, iimilia cire, ut folidorum aequalitas in

Prop. 25. ex Def. I o. Lib. 1 r. oflendatur.

PROB. XXV, et XXVI. LIB. Xi.
In Propoiitionc 2 5B figurae folidae quae continentur planis iimiii-

bus, multitudine et magnitudine aequalibus, inter fe aequales ponun-
tur. et Videtur Theonem aut aiium quendam ut taedium efihgerer de-
moni’trandi figuras de quibus agitur in hac Propoiitione aequales clic,

Definitionem decimam hujus Libri poftiiffe vice demoniirationis; quod
quidem infeite admodum factum cit.

Similiter, in Propofitione 26ta duo anguli foiidi aequales cire po-
nunrur, fi uterque contineatur tribus angulis planis qui, iinguii iingulis,
inter Te iunt aequales. et fatis mirum eii nullum, quantum fcio, ex Eu-
clidis interprctibus vidiiie aliquid duabus hifce Propofitionibus deeiTe.

Clavius quidem ad Def. I 1. hujus Libri airerit, B .perfpicuum cire an- I
B guios folidos, qui angulis planis multitudine et magnitudine aequali-
B bus continentur fibi mutuo aequales cire, nant congruent fi fera penc-

B trare intelligantur;” ied hoc fine ulia ratione aiieritur, neque femper
vcrum eii extra cafum in quo anguli folidi tribus tantum angulis planis
continentur quorum iinguli fingulis iunt aequales. et in hoc caiu idem
eii ac aiiërere duo triangula fphaerica inter fe aequilatera, cire etiam in-

ter fe aequianguia, et fibi mutuo congruere; quod fine demoniiratione
concedi minime debet. Cette Euclides hoc non aiiumpiit de triangu-
iis rectilincis; oflendit enim in Propoiitione 8B, Lib. 1. triangula in-
ter fe aequilatera, cire inter fe aequianguia, unde ipforum aequalitas ex ’

Prop. 4B ejuidem Libri maniieiia eii. et Menciaus, in Prîîi) 4",

. 1.
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400 N O T A E.
Lib. t; Sphaericorum, explicite demoniirat triangula fphaerica inter (à
aequiiatera cire etiam inter fe aequiangula; unde et [ibi mutuo congruere
facile oflendi poteii, fi fcilicer eorum iatera eodem ordine et fitu difpo-
lita fuerinr.

Ad defeâus igitur hos fupplendos necciiarium fuit tres Propoiitio-
nes A, B, C huic Libro inferere. Propoiitioncs enim 2 5t ï, 2 6m, et 2 8B,

et propterea 0&0 alias hujus Libri quae ex iis pendent, viz. 27. 3 I. l
32. 3 3. 34. 36. 37. et 4o. infirmo omnino haûenus innitebantur
fundamento; ut et Prop. 8. r 2. Cor. r7. et Prop. r 8. Lib. I 2. quae
pendent ex Definitione 9m. figuras enim ibiidas quae planis iimiiibus,
multitudine et magnitudine aequaiibus continentur, ut et anguios foli-
dos qui aequaiibus et iifdcm numero planis angulis continentur, non
femper inter [e aequales cire, oflenfum cit in Notis ad Def. 1 o. hujus
Libri.

Obfervandum eii Andream Tacquet in Euclide fuo definire anguios
folidos aequales die, B qui intra invicem pofiti congruunt.” Propoiitio

aurem haec non eii Definitio ied Axioma ; vera enim eii de magnitudi-
nibus quibufcunque. pofuir aurem Definitionem banc inutilem ut ope
ejus demoniiraret Prop. 3 6. hujus Libri fine ope Prop. 3 5. .ejui’dem.

de qua demoniiratione vide Notam ad Prop. 3 6.

PROP. XXVIII. LIB. XI.
’ In hac oitendi debuit diagonales cire in uno piano, non aiIumi.

defeëtum hunc fupplevit Clavius.

PROP. XXIX. LIB. XI.
Hujus Propofitionis tres iunt cafus; primus fcilicer in quo duo paral-

ieiogramma bafi AB oppofira latus habent commune; fecundus in quo
paralieiogramma haec a Te invicem feparara iunt, et rertius in quoha-

beur



                                                                     

- -. ....-.. ---..--.

Y

NOTAE.beur partem communem; et huic foli demoniiratio quae haflenus lia-
berur infervit. Primus aurem immediate oflendirur ex praecedente Pro-

pofitione 28", quae quidem huic in hune finem praemiiia Videtur;
etenim nulli praeter ci et 40m" hujus Libri utiiis eii, quamm ultimae
praemiiTa certe. fumet, fi in hac 2 9na Euclides eam non adhibuiiTet.
Hunc aurem cafum imperitus quidam ex Elementis deievit, et mutilavir

Euclidcam reliquorurn cafuum demoniirationem quam nunc reiiitui-
, mus, quaeque iis iimul oflendendis infervit.

PROP. XXX. LIB. XI.

In. demoniiratione hujus, plana oppoiita folidi CP in figura noiira, l
hoc cil folîdi C0 in figura Commandini, non oitenduntur inter fe pa-
raiieia; quod Tyronum gratia vifum cil oflendere.

PROP. XXXI. LIB. XI.

Hujus Propofitionis duo iunt cafus; primus in quo re&ae infiiien4
tes ad rectos anguios iunt baiibus; alter in quo non iunt. primus rur-
fus dividirur in alios duos, quorum alter eii is in quo baies iunt pat-ab
lelogramma inter Te aequiangula ; reliquus in quo non iunt aequiangula.

illius tcxtus Graeci Ediror mentionem non facir, demoniirationem au-
rem ejus demoniirationi reliqui cafus intexuit. quare Coroliarium hoc
oüendens addidiiie debuit. fatius aurem vifum cit cafus bos diffinfte

cadere. brevior etiam reddita eft demoniiratio, viam fequendo qua
urus ei’r Euclides in Prop. J4. Lib. 6. Praeterea in demoniirationc
cafus in quo re&ae infdtentes non iunt ad reëtos anguios bafibus, non
oilendit Editor folida in conitruétione defcripta eiTe parallelepipeda;

quod quidem Euclidem omiiiiie minime putandum cit. Verba aurem

E e e ad

4°!



                                                                     

402 NOTAE.ad fincm Propofitionis, B quorum infifientcs non iunt in iifdem mais:
B iineis,” ab imperito quodam addita iunt; nam poiIunt clic in iiidem.

PROP. XXXII. LIB. XI.
Omifit Editorjubere paralieiogrammum PH applicari in angulo FGH:

aequali angulo LCG, quod quidem neceiiârium efl; unde recto hoc ’

iinpplevir Clavius. A
Praeterea in confiruâione requiritur ut a bafi FH, eadem altitudine

ipfi CD,-ioiidum paraiieiepipedum GK eompleatur; vcrum innumera»

poiiunr cire folida quae eandcm habent bafim, et eandcm altitudinem.
. Eribendum igitur cit Ber eompleatur ioiidum parallelepipedumiGK cu-

B jus bafis fit FH, et una ex. reftis infiiientibus fit FD." eademque.
correctio faciemia eii in Propofitione 3 3. ’ ’

PROP. D. LIB. XI.
Verifimile admodum efi Euclidem huic Propofitioni locum in Ele-

mentis’dediiiè, qui iimiiem de paraiieiogrammis aequianguiis tradit in:

Prop. 23. Lib. 6.. ’ . *
PROP. XXXIV. LIB. XI.

In hac ter habentur haec verba, à?» coi âpre-55m site écria! in? 75v

(0’757 269551,, B quorum infifienres non iunt in eifdem métis lineis;”

quae vei omnino iunt omirrenda, ut faâum eii a Clavio, vei, ipforum
vice, fcribenda iunt, B five infifientes refiae fint in ciidem reâis iineis,.

B five non fint," inepte enim excluditur alter caius. .
Et bis habentur au Toi 54.7), Bquorum altitudines,” manifefio er-

rore, vice 5» coi Épée-50m, B quorum infifientes.” altitudo enimiempcr

efi ad reâos anguios bafi. -PROP.. XXXV..



                                                                     

NOTAE.
PROP. XXXV. LIB. XI.

In hac breviori via quam in textu Gracco anguli ABH, DEM reëti
ofienduntur; et fimiiirer ofiendetur reâos cire ACH, DFM. repedtio
aurem ejufdem Demonfirationis quae in textu habetur omiiTa efi. ve-
rifimile enim eii eam a quodam Editore textui additam fume, ut ex
verbis, B fimiiiter demonfirabimus” conjicere licet; ca enim non folent

addi nifi quando Demonfirario non traditur, aut, fi tradita fit, in qui-
bufdam diiIert a praecedente Demonfiratione, ut in 26. hujus Libri.
Campanus aurem non haber banc repetiuonem.

Aiiam Corollarii hujus Propofitionis Demonfirationem dedimus, me.

jus ope Propofitio 3 6. quae fcquitur, demoniiratur fine Prop. 3 5.

PROP. XXXVI. LIB. XI.
Andreas Tacquet in Euclide fuo banc Propofitionem fine ope Prop..

35. demoni’trat. pater aurem folida quae aequianguia dicuntur, in eo

nuntiatione Propofitionis 3 6. ut nunc babetur in textu Gracco, ca cire
quorum anguli folidi tribus angulis planis inter i2: aequalibus, finguii
finguiis, et fimiliter pofitis, continentur; ut ex confiruftione manifefium

cit hos aurem anguios folidos fibi mutuo congrucre affurait, non de-
monfirat Tacquerus; ponit enim ille foiida faëta cire, non offen-
dit quomodo confiruantur, ut in textu Gracco factum efi. ope aurem
fecundae Demonfirationis praecedentis Corollarii, Demonfiratio ejus in

hac etiam quae in textu babetur hypothcfi iegitima redditur.

PROP. XXXVII. LIB. XI.
In hac aiiumitur rariones.triplicatas rarionum quae inter fe eaedem

iunt, cire inter fe eafdem, ut et rationes eafdem efie inter il: quarum ra-

tiones triplicatae iunt inter (e eaedem; quod fine Demonfiratione mi»

E e e 2 A nime

3M



                                                                     

404 N O T A E.nime concedendum efi; cette Euclides harum Propofitionum primant
et faciliorem non aiTumpfit, ied demoniiravit in caiu rationis dupiicatac,

in Prop. 2 2. Lib. 6. aiia igitur Demonfiratio tradita eii iimilis ci quae
babetur in ca Propofitione, ut Ciavius prius fecerat.

PROP. XXXVIII. LIB. XI.
Si a punëto in piano aliqua quod alteri piano ad reflos efi anguios,

ducenda fit, ad planum hoc, reâa perpendicularis; fier, ducendo ad
communem pianorum feéiionem perpendicularem a punëto illa; erir
enim haec perpendicularis ad planum fubjeétum, vi Definitionis 4. Li-
bri hujus. ineptum enim eiièt, in ho’c cafu, uti Propofitione 1 1m hu-

r7. 12.jus. ied Euclides*, Apollonius aliique Geometrae jubent perpendicu-
iarem duci a punfto ad planum fubjeétum, et concludunt eam cadere
in communem pianorum feëtionem; quod hoc idem fit ac fi pracdifta
confiruétione urerenrur, et concluderent refrain duè’tam perpendicularem

eiTe ad planum fubjeëtum; aliquis aurem hoc non videns, putavit ne-
ceiTarium fuiiie Propoiitionem banc huic Libro addere, cujus quidem
nuiius cit urus.

PROP. XXXIX. LIB. XI.
In hac reâae lineae quae bifariam feeant oppofira plana paraiieiepic

pedi, in uno ponunrur ciie piano, quod quidem demoniirari debuit; ut

nunc faëtum efi. i
. LIB. X11.

X Epiiioia Archimcdis ad Dofitheum libris de Sphaera et Cylin-
dro praemiiià, quam integritati fuae ex Manuièriptis refiituit D00-

tiflimus Collega meus Dom. jacobus Moor Graecarum literarum Pro-

- i feiibr



                                                                     

N .0 T A E. I
feiTor apparet, ipfo me monenre, Eudoxum auâorem firme praecipua-

rum Propofitionum quae in hoc Libro continentur.

PROP. Il. LIB. XiI.
Ad initium hujus habentur haec B fi enim non ira fit, erir ut quadra-

B rum ex BD ad quadratum ex FH, ira circuius ABCD vei ad fpatium ali-

B quod minus circuio EFGH, vei ad majus.” et fimiiia rurfus occurrunt

» prope finem hujus Propofitionis, ut et in Propp. 5. I I. I 2. I 8. hujus
Libri. de quibus obiervandum efi, demoniirationi T heorematis iuflicere,

in; hifcc et fimilibus cafibus, ut res quaedam poiiit exifiere, dummodo
hoc perfpicuum fuerit, quamvis non poiiit eadem Geometrice inveniri
feu exhiberi. ira hic aiiumirur quartam exiiiere poiTe proportionalem
tribus magnitudinibus,viz. duobus quadratis ex BD, F H et circuio ABCD,
quoniam fcilicer perfpicuum efi cire quadratum aliquod aequale circuio

ABCD, quamvis illud Geometrice inveniri non potefi; tribus aurem fi-
guris rectilineis quadratis fcilicer ex BD, FH, et quadrato quod circuio
ABCD aequaie eii, exifiit quartum proportionalc quadratum ; nam tri-
bus reétis iineis quae ipforum iunt iatera exiiiit quarta proportionalis

’405

reflua. et ipatium quarto huic quadrato aequaie illud efi quod in hac a. :2. 6.
Pr0pofitione defignatur litera S. fimile aurem intelligendum efi inre-
iiquis Propofitionibus citatis ; et verifimile eii haec ofienia fuiiie ab Eu-

clide, et a quodam Editore ex textu deieta. Lemma enim quod lmic
Propofitioni ab imperito quodam fubjungitur huis rei explicandae mi-

nime infervit. APROP. III. LIB. X11.

In°tcxru Graeco et verfionibus fequentia habentur, viz. B Et cum
B duae rectale lineae fefe tangentes BA, AC” &c. hic anguli BAC,
KHL ope Prop. 1 o. Lib. 1 r. aequales ofienduntur, quod prius fac-

rum



                                                                     

NOTAE.tutu fuit. triangulum enim EAG fimile ofienfum fuit ipfi KHL. re-
petitio igitur haec omiiTa efi, et triangula ABC, HKL fimilia cire, bre-

vius ope Pr0p. 2 r. Lib. 6. oficnduntur.

PROP. 1V. LIB. X11.
Pauca in hac magis explicite quam in textu Gracco tradita iunt.

PROP. V. LIB. X112
In iliae prope finem habentur verba si; ËywçoÜsy ide-174111, B ut an-

B tea oiienfum fuit;” quae rurqu occurrunt ad finem Propofitionis 1 8.
hujus Libri; nuilibi tamen, nifi forfan hifce verbis citetur Lemma in-
utile annexum Propofitioni 24", in hifce Elementis hoc ofienfum efi,
et forfan ab imperito Editore omiiÎa iunt, qui oblitus cil delere etiam
has voces.

PROP. a V1. LIB. X11.

Breviorem hujus Demoniirationem dedimus. et quae nunc in textu
Gracco babetur paulo brevior potefi reddi. imperite enim ejus auâor

- ad finem ejus bis utitur Propoiitionc 2 2. Lib. 5. quafi ca non de quot-
cunque magnitudinibus, ièd tantum de tribus, quae totidern aiiis, binac
fumptae iunt proportionales, intelligenda fit.

COR. PROP. VIII. LIB. X11.
Demonfiratio hujus imperfeëta eii, etenim pyramides in quas eac di-

viduntur quae habent muitangulas baies, non ofienduntur inter fe fimi-
les, quod neceiÎario fieri debuit, et in fimili cafu faëtum efi in Prop. 1 2.

hujus Libri. plcna Demoniiratio eii ut fequitur, - ’
Sint fimiles et fimiiiter pofitae pyramides, quarum bafes quidem po-

lygona ABCDE, F GHKL, vertices aurem M, N punfta. habebit py-

- ramis



                                                                     

amis ABCDEM ad pyramidem FGHKLN triplicatam rationem ejus

quam haber iatus AB ad homologuai larus FG. ’ .
Dividantur enim poiygona in triangula ABE, EBC, ECD, FGL,

BGH, Li-IK; quae inter fe fimiiia enim, fingula fingulis 1. quoniam a. 20.6.
vero pyramides iunt fimiles, erir b triangulum. BAM fimile trianguiob- Inner- u.
LFM, et triangulum ABM ipfi FGN. efi igitur cME ad EA, ut NL °- 4- 6.

ad LF; ut vero AE ad EB, ira efi FL ad LG, quia fimilia iunt EAB,
LF G triangula; ergo ex aequali ut ME ad EB, ira efi NL ad LG.
iimiiiter ofiendctur EB ad BM, ut LG ad BGN; rurfus igitur, ex ae-
quali, ut EM ad MB, ira eii LN ad NG. rriangulorum igitur EMB,

LNG proportionalia iunt larera, quare aequiangula d fimrEMB, LNG d. 5.6.

triangula, et inter fe iimiiia. pyramides igitur quatum baies EAB,
LFG triangula, et vertices M, N iunt inter fe fimiles, ipfarum enim an-
guli folidi iunt aequales °, et continentur fimilibus planis multitudine ac» e. B. ni.

qualibus. cadem ratione pyramis EBCM fimilis oiiendetur pyramidi
LGHN, et pyramis ECDM ipfi LHKN. et quoniam pyramis EABM

A fimilis efi pyramidi LFGN, et rriangulares habent baies, habebit py-
ramis EABM ad ipfam LFGN, triplicaram rationem ejus quam haber
EB ad iatus homologum LG; eadem ratione, et pyramis EBCM ad
pyramidem LGHN haber triplicatam rationem ejus quam habet’EB

ad.
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NOTAE..ad LG. ut igiturpyramis EABM ad pyramidem LFGN, ira pyramis
EBCM ad pyramidem LGHN. eadem ratione, erir ut pyramis EBCM
ad ipfam LGHN, ira pyramis ECDN ad LHKN pyramidem. et ut
unum antecedentium ad unum conièquentium, ira omnia antecedentia
ad omnia confequentia. eii igitur, ut pyramis EABM ad pyraniidem

M N
EWî CL EH

A B F GLFGN, ira rota pyramis ABCDEM ad totam pyramidem FGHKLN.
Pyramis aurem EABM ad pyramidem LFGN tripiicatam rationem
haber ejus quam haber AB ad FG, igitur et rota pyramis haber ad to-
tam pyramidem triplicatam rationem quam haber AB ad homologum

iatus FG. Q E. D.

PROP. XI, et X11. LIB. X11.
Ordo literarum Alphabcti, contra morern Euclidis, non fcrvatur in fi-

guris harum Propofitionum, quem igitur refiiruimus. unde et prima pars
Prop. I 2me iifdem verbis quibus prima pars Prop. r Nm, ofiendi po-
tefr. orniiTa igitur cit demonitratio ejus partis, et ex Prop. r 1m ail
fumpta.

Demonfirationes Prop. I o. et I r . a diVerfis auêtoribus faâae vi-

dentur. Etenim in Prop. 1 o, pyramis fuper qtndramm circuio in:
icriptum dimidium ofienditur ejus quae fuper quadratum circumfcriptum

ereëta
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NOTAE.ereâa en, Ope prifmatum friper eaidem baiës; in Propoiîrione aurem

r r. id ipfum brevius oitonditur ope Prop. 6. hujus.

PROP. XIII. LIB. X11.

In hac Propofitione communis Rôtie piani bafibus cylindri paralieli,

et ipfius cylindri circuius cire ponitur, vifum igitur eii hoc breviter of-
tcndere ; unde finis liquet planum illud cylindrum in duos alios dividere.

idem aurem et in Prop. 1 4B fuppicri intelligendum efi. Verbum etiam
B utcunque” omnium prope finem Prop. 1 3. nunc additum e11.

PROP. XV. LIB. Y".
B Et compieantur cylindri AX, E0.” Cylindros aeque ac conos ut

jam faé’tos enuntiatio et expofitio Pr0pofitionis exhibent. quare potins le-

gendum B et fint coni quidem ALC, ENG; cylindri vero AX, E0.”
Deefi cafus primusin fecunda parte demonfirationis; quaedam etiam

defunt in cafu feeundo ejufdem, ante verba B iifdem enim confiruftis’Î

quae nunc addita iunt.

PROP. XVII. LIB. X11.
Verba in textu Gracco in Enuntîatione hujus Propofitionis, viz.

êlç "ringardèrent açaïçaty çsçsôr noÀdeëçou iyyçoiiau, mi 106w 75;

finies-ovo; modems mini 791v Ëfllçûoive-Iav, ira vertuntur a Commandino

aiiifque interpretibus B in majori ioiidum polycdrum deicribere quod
B minoris fphacrac fuperficiem non tangat.” refcrunt fcilicer verba miel
qui)! impérieux: ad proxima verba tri; ËÀoL’osoros O’vpœipaç. minime au-

tcm ira verti debent, ioiidum enim polyedrum non inlum fuperficicm
minoris fphacrae ied et toram fphaeram minorem attingit et pervadit.
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41° NOTAE.referenda igitur iunt ca Verba ad 76 çrçeôv 7roÂu’edp01, et vertenda B in ma.

B jori fphaera ioiidum poiyedrum deicribere cujus fuperficies fphaeram
B minorem non attingat;" ut fenfus Propofitionis neceiiario requirit.

Demonfiratio aurem Propofitionis depravata e11 et mutila. Erenim quae

facilia iunt explicite admodum ofienduntur, quae veto minus obvia, ex-
plicatione defiituuntur ; ut cum aireritur quadratum ex KB majus cire
quam dupium qriadrari ex BZ, in prima demonfirarione; et anguium
BZK obtufiim die in’fecunda; quae quidem demonfirari debuerunr.

praeterea in prima demoniiratione babetur B ducatur a punéio K ad
B BD perpendicularis K9.” cum dicendum fuit B jungatur KV," quae
oiiendenda fuir perpendicularis ad BD. manifefium enim cit ex figura
in Hervagii et Gregorii editionibus, et ex ipfo textu, Editorem itextus
Graeci quem nunc habemns nnn «dans. perpendicularem a punéio K
ad BD duétam neceiiario incidere in ipfum punêrum V, incidit enim

in punëtum Q. diverfum a V in eorum figuris; et in demoniiratione
ponunrur ca punéia tanquam diverfa, nant diverfis literis V et O. no-

rantur. Videtur aurem Commandinum hoc vidime, nam in ejus figura
unum idemque punâum notatur duabus literis V, 0.. ied et ante Com-
mandinum vir doëtus joannes Dee in Commenrariis quae huic Propo-
fitioni fubjunxit in verfione Angiica Elementorum ab Henrico Bil-
lingiiey faéia, Londini A. D. 1570 impreiia, errorem hune explicite
norar, et demonfirationem confiruâioni quae in textu Gracco babetur
convenientem tradit, qui fcilicer oiiendit perpendicularem a punéto K
ad BD duëram, necefiàrio cadere in V.

Praeterea quadrilarera SOPT, TPRY et triangulum YRX minime
ofienduntur non attingere fphaeram minorem, quod neceiTarium fuir
demonfirare. foins Clavius, quantum fcio, hoc obièrvavit et Lemmare
demonfiravir, quod pauio aliter et brevius ofienfum Propofitioni huie
praemiiiiim cil.
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NOTAE.In Corollario hujus Propofitionis, pofitum e11 deicriprum eiiè in ai-

rera fphacra ioiidum polyedrum fimile ci quod in fphaera BCDE de-
fcriptumi fuir. vcrum cum confiructio qua in airera fphaera polyedrum
dcfcribi poteii non tradita fit, fatius putavimus cant cxhibcre, cr de-
monfirare funilitudinem pyrainidum in hoc poiycdro, pyramidibus ejuf-

dem ordinis in polyedro folido in fphaera BCDE.
Ex pracccdentibus iatis liquct quam ab imperitis Editoribus vitiata

et mutilata fucrint Euclidis accuratiiiimiGcomcrrae Elementa. Opinio
aurem quam picrique viri doâi habuerunr de Editione Graeca quae nunc

cxtat, cant fcilicer nibil aur parum difierrc a veto ipfius Euclidis opcre,
cos fine dubio fefeliit, minufque accuratos in Editione hac cxaminanda
reddidir; quo faéium cii ut a Theonis rempare haé’tenus, errores quoil

dam, fans licet craiibs non peripexerint. Sperare igitur licet operam
quam in eifdem eorrigendis et libris hifce émaculandis pofuimus, non

fururam fore ingraram acquis rcrum aefiimatoribus, qui Demonfira-
tiones iegitimas ab iis quae non iunt difcernere valent.

FINIS.

ERRATA.
rag. r4. linea 5. poli ABC; adde, et producantur AC, AD ad purifia E, F;
P. 322.1. ulr. deie, fupcrficiei
P. 324.1. 2. Du:tnus,icge, Duonus
P. 348. i. 4. a fine, Apogogicas, icge, Apagogicas
1408.1. 3. ECDN, icge, ECDM
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