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Au Le&eur.

W% L femble que fa breueté & Fobfcuriré:
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MathematiciVocantur, quanta in obfcuritate reram ,¢o* quam re-

condita in arte Verfentur. Ce pendant. & Ariftote neglige la

paraphrafe, & Archimedes'expedie en deux mots: que di-

peut cuiter la repuration dela derniere. .
-Ainfi difoit vn ancien, Quis ignorat, s qui -

ronsnous de Ptolomeecauecfon Almageftetant racour--
cy ?Etd moniugement, cestroisfontles plus-excellens de -
toute lantiquité, pour-cftablir vae do&rinefolide. Pap~-
E.us reprefente {i naifuement fon Archimede, qu'il fem--

le auoir peur de mettre quelque paroleinutille. Quant-

a Euclides;ilcft bien difficiledeiuger;s’ila-eftéamateur.

de cette breueté, puis quil nenous refte deluy quafipref-

que que la memoire de fon nom. Car fionprend garde

aux demonftrations qae Proclusluy ateribué: toutlou--

urage des Elemens demceurera entierement 4 . Theon.

Quoy quece foit, touslesgrands perfonnagesont affecté

) breucté;bien quenon pasfiheurcufementles vas coms-
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ErisTrE :

me lesautres. LeSieur de Candallesfurprend quelquefois
- Theon enparalogifme,pour eftre trop courr: & quelque-
fois Campanus luy femble fe fier trop 4 fon efprit. Ainfi
- cefontleschofesd demy prouuees qui engendrérl'obfcu-
rité, & en cette fagon doit eftre pris le dire du Poéte Ly-
ricque, Breuss effe laboro obfeurssflo. Non pasqu'il condam-
- nele racourciffement des paroles , puis quiailleurs il veut
que Y'on s'cn ferue, Quicquid pracipias effo bresis. Nonob-
ftant cela Theon & Campanusont conferué long-temps
ladi&ature en certe Prouince: lufquesa cequelignoran-
ce du temps, & le peudefoin des Libraires, a laiffe glifler
plufieurs erreurs dans leursliures, qui les ont rendu pref-
queincomprehenfibles. Ainfi fitoft que Fon aveurenai-
ftrelesbonnes lettres, les premiers Mathematiciens ont
fort bien iugé qu'ilsauoient befoin de reformation : mais
ilsontentrepris ce reftabliffemenctouta contrepied. Car
cftimans que cette obfcurité procedoit du peu de paroles,
& que paricelles la prompritude de memoire eftoit em-
pefchee, 1ls ont delpli¢ les demonftrations, & par para-
phrafesinfamesils ont baillé vinge paroles pour deux. De
fagon que penfansrafrefchirla memoire par reditres inu-
tiles, lls ont eftourdy la viuacité d’efpric de ¢ceux qui ap-
prennét, fansconfiderer quelesanciens auoient produit
tant d'excellens Geometres , auec leurs courtes demon-
ftrations. Auflin'ont-ilstien aduancéiufques icy, que de
rendre la Geometrie odicufe, 8 tourmenrerles fubtils &

genereux efprits qui la conuoitent. - ‘
Ce n’eft pas que icvacille dire qu'il failletrancher fi
“coutt les Elemens, comme.{i on auoit affaired des Geo-
metres defia faits : N'y quil faille demonftrer comme
Archimedes, Pappus, Appollonius, Prolomee: lefquels




AV LEcCTEVR.:
parlentengrands Seigneurs, & ne prouuentla plufpare de.
ce quils difent, finon ce qui eft plus difficille. Maisil y a
vn chemin mediocre, parlequeltoutes les dificultés fone
clclaircies, fans auoirtantdelangage. Ainficcux quifone
venus-apres confiderans ce dcf%aur, Pont reparé en pai-
tic, en parrie oritaugmenité lemal parvne eftienee&infas
tiable oftenration. Carlors qu'ils fontparade de leuts ef-
prits en demonftrantvoechofedetrois ou quatre fagans,.
ou quilsfe contraignenr de prouuer par certaines propo-’
fitions, en repudiant les autres: Que font ils autrechofe,:
quefemettredes entraues,; pour marcherauecplusde pej-+
ne, & groflirleursliures d'vatrauail inutil. Vn grand efprit
de noftre ficcle auoit entrepris de deliurerla Geomerrie’
des demonftrations Jiteralles; il nousrefte encores quel-

ve chofe de fon tranail , mais travail qui eft mal reiiffi:
Car il cft tombé dansTobfcurité, fanc auoiraffe@élabre-
ueté. Ie disdonc que celuy la emportera le pris qui fera
court & intelligible. Quantdmoy i'ay bien vi{éa tousles
deux ; & f{uiscertaind’enauoir tovché! va, maisie doute:
delautre. Ceft deton equitableiugement famy LeGeur)
que m’en viendra lacognoiflance. Mon deflcina efté tel.
Ie me fuis vn peu cﬂargy aux demonftrations des quatre
premicrsiiures, tant par ceque ceft le commencement de
la Geometrie, & quel'explication en doiteftre vn peu plus
familiere, qu'au(li les demonftrations d'elles mefmes,
cftoient alfez courtes: Et anx endroi&sou elles mefem-
bloient embaraffees parleurs prolixitez,ielesay racourcy
par fommaires,afin quepariceux, le Le@euraitvneidee
du chemin quetient le Geometre pour parucnirafa con-
clufion, lequel autrement eftoit difficile 4 recognoiltre.
parmy laconfufion de tant de preuues. Aux cinq liures
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ErrsTRE AV LECTEVR.
drapres, i'ay;aris vn peu plusdelicence a racourcic: Mais.
i'ay employée toutmon eftude, & mon trauail au dixiefe
meliure,voyar T:c chacunletenoit pour fort difhcil. Auflt
qui confiderera le grandnombre delemmes, & de corol-
laires que F'ay recranché deceliute, fans auoirgrofli mes.
“demontftratious , ny les auoir laiffé dcfc&ucu%cs., & im--
parfaictes; lugeraaifémentqueic y ay employé du temps,
En beaucoup dendroi&s, i'ay efté contrain& de changer:
la demontftrarion du tout, lors qu'ellesappuyoit furlem-
mes, ou corollaires quei'anoisreie@é. Autrement i'eufle:
efté contrainét de mertre deux demonftrations.en vne.
Quantaux quatorze & quinziefme liure, iauois deliberé:
lesretrancher du rout, n’cftans iceux d'Euclides, que mef-
mes ils font fuperflus 4 I'ouurage des Elemens, qui doit.
cftre terminé en l'infcriprion des cing figures-tagulicres
dans vine mefme fphere : Veu mefmesque lafin dliceux..
(commeenfeigne Proclus ) eftla mefure d’icellescing fi--
rures, que Platon au Thimee appelle mondaines: ateri-
guit laPyramideaufen,leCubealaterre I'octaédrealair,
licofaédrealeau,& le dodecaédreau ciel, letoutenfermé.
dans vne mefme fphere. Toutefois confiderant le petic
nombre depropofitions, bienqu'cllesnayentgueres d'v.
tilité, ic les ay ioinét aucc les autres. Voilamon trauail ;.
regois-le (Amy Le&teur) & qu'ilte profic. Apipv,
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LA SECONDE EDITION.

wew M Y LECTEY R, Lanois deliberé en cofte feconde
AR cdition de te donner lasraduction du commentaire de
LN Proclus fur lepremierliure d Exclides, M aisi ay con-
',1@_‘5; X\D Jideré dezlwpm-qmtqme ces medisations farladimi-
SRRESOP ne Marhemasique engeneral ;€5 ces diftinclions des
operations delame, ¢ de lentendement , prousces par les figures de
Geometrie,nous enfeignoient yngenre depbilofepher affex maigre o+
parlequelon n’apoint de yerisé alféX conftante. Etpourtant Proclus
eft du tousennwyenx auec ces entichiffemens , on pluftoft defpouilles
des efcolles de Pysagoras ¢o+ de Platon., lefquelles il vans mienx laiffer
- awx Oratenrs, ¢o autres fortes degensquis'effudient plusa delecter
€ contenter lewrs wudisenrs, qu avechercher la~verisé: eftans indigne
Awn Geomstre qui fait profeffion de la rechercher auecoun difcours
res-certain,de quitser fes demaftrations pour s arrefler a des apinions.
Ietronuerois bon qu on floignaft soutes ces movaliteX de la Geomerrie,
¢ quonenfeignaft feulement de %’u"dle faponcefle diuine fcience doir
eftresraictée en efclarciffant les chofés difficiles, dé/ﬁngﬂart’t les ambi~
gues, courant awdenant deserreurs,¢on les arrachant , voires envm
mot monflrant ke chemin R oyal, ceft d direle plus court, le plus me-
thodique, pour paruenir ala cognoiffance de la Geometrie. Cegrand
chemin, ou chemin Royal nous eft ounert dans ce lire des Elemens,fur
lequelil me fembloitbien plus vaiformable dentreprendye~yn commen-
taireentier ymaisle trasail eft n petitde plus longue haleine quene
permetmon pende loifir. Ainfi(Amy Le@eur ) tuenrecenraspenit
& pevitquelques morceaux  en attendant que i ayela-commodité de ¢
donnerle tout entierement.




QV'EST-CE QVE GEOMETRIE
| . & qwElkment. o

PSR N TR E toutes les(ciences, il n'y enapoint quiaitle difcours plus
> ‘I‘%? releué quela Geometrie, Auffi difoit Ciceron , quelesautres
2§ )Q'g/ fciences per(yadent, maisquecclle-cy forcela croyance, Geome-
k] !ria cogit credere. Les Dialé@iciens enféignent bien que ceft que
o demonftration , & ne s'en feruent quafi point, voitesa peineen
toutes lesautres{ciences pourtal’on entrouner vne ou deux: maisle Geometre

" demorniftre perpetaclliement. Aufli finsla Geometrie, Galien fult deuenn Pye-
thonien , comme il confelle dulinre qu'il a fai'defes liures, tant il anoit trou-

-ué peu de certitudeaux autres {ciences. Platon la trouuce tant certaine, & fi
prepred rendre les iugemens folides, quilne veut point d'autre examen pour
“efprouuerla capacicé des efprits, pour quelque charge que cefoit. Voires mef-
.mes;ila eftimé toutes les autres [ciences viles & abietes, qui eftoient defti-
tuces de laGeometrie.C'elt cllefculle qui monftre la certitudeaux autees pars
ties de Mathematique, delaquelle Arrftote ne faiCt turmwie-mentjon faus 'ho-
norer du titee de diuine, faifant partout grand eftar dcla certitude de fes de-
monftrarions. : \ . ,
Or ceflte Geometric n'eft rienautrechofe quelafcience quienfeigne ¥ co-
noiftee la nature des. quantitez egalles ou inegalles, quelevalgaire eftime
‘art de bien mefucer. Cac meluter n'eft rien autre: chofe que comparer
vnepetite quantité auec vnergrandc, oulamefuremefuranted Ja mefure me-
furce. Donc Geometrie ne fera rien autre chofe que la fciencedes raifons &
_proportions, lefquelles G elles (bt confiderees en I'Arithmetique, la verité
n'en pourra cltre efclaircie que parle moyendeliGeometrie, Celt pour ccla
quelaplufpartdes gens doctes dece fiecle, ont penfé qu'il n’y auoit point d’au-
tre Theorie d'Arithmetique quela Geometrie, & Ramus reic@e la reigle de
faufle pofition, d'autant qu'elle ne tice pointfalumicredela Geometrie, 6~
me aulli Frangois Vieuc, Ageometricapraxu, dil-il, 4bexilso, gnod abhomine
AoyocomeTew Imperatwm eft,ne reducitor, Faute de celt efclairciffementanx opera-
tions d’Arithmetique, quelques ignorans ent penfé qu'il o'y auoit que deux
reigles desnombres, {gauoir Addition, & foubftra&ion, fouftenans quela
multiplication eftoit vne efpece d’Addition, & divifion, vne efpece de fou-
fraction. Qug s'ils euflent confideré que la ligne adiouftee 2 la ligne fai& va
compoféde mefme efpece, c'eft A fcanoir ligne : mais que Ia ligne multiplice
parlaligne, donne vn produié de differente efpece (Gauoir vn plén : 1ls cuifent
bienapperceu quece n'efboirt point fahs caufe quelesanciens avaient diftingué
Y Addition dela multiplication. lls appergoiuentbien leur favte quand ilsmul-
tiplient des pieds par despieds, & qu'il fautreduircle produic en thoifes, d aa-
tant qu'ils tomberoiént en des grands ecreurs, sils ne prenoient des toifes
quarrces detrente fix pieds & c.lladuient lemefmeinconuenicntenla diuigon,
n’cflant
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p'eftant icelle rien autre chofe quelapplication d’'vn te&angle fucfvnde fes
coftez , & le quotient eft Fautre cofté. Ainfila Geometric m'enfcigneque le
produié d'vnemultiplication,oule quotientd’vne divifion, fontd'autre efpe-
ce,que ny le muliplicateur ou multiplicande, nyle divifeuroule dividende
" (excufe Le&eurces mots barbares, ils font fignificatifs. ) Mais quela fomme
d’'vne Addition,oulcrefte d'vnefoubftra&ion, font roufiours de mefme cfpe-
ce, que les quantitez 3 adioufter ou fouftraire. Mais nous traittérons de ces
chofes plus amplement en vn autreliew.: : o :
Le Geometre donc confiderant les raifons & proportionsdeslignes, des
fupetficies, & desfolides, entant qu’ils font cgaux owinecgaux , 'egalitéluy fere
3 faire fes redutions ,maisles raifons & proportionsfentles degrez d’inega-
lité parle moyendefquelsil paruienc’egalité. Son but cft de reduire: toutes
lesfupérficiesila quarree, & tous les fo&dcs an cube, & touslesdeuxaux li-
: 2:1:3, comme mefures leslplas imples & plasaifées A-cognoiftre. Detontes cés
gurestant planes que folides, les-vnesfont regulieres, les autres irregnlieres.
‘Lesregulieresfeulementtombent foubsla (cience, & nousn’auons cognoiffan-
ce des irregulieres, finon entant qu'elles font reduictes aux regulieres par le
:moyen de I'egalité ou dela:proportion;, efchelle qui-conduit 3 'egalité. Ec
ourautant quela Goometric e cherchepoint dautre quantité par deffus les
Foli:lcs,‘& qu'entre-les figares folides on n’en trouue point plus decing qui
-foient regulicres, ilsontfai vn trai&é de lamefure d'icellescing figures foli-
_des regulicres, qu'ilsontappellez Elemens de Geometric. Les Elementaires
donc ayant efté la plus part Platoniciens, ils ont accommodé leurs Eleniens
la do&tine de Platon, enfeignant commentil falloit.infcrireicellescing figu-
res regulieres dans vne mefme Sphere. Qrpac cémot(Elemens) nous dcuons
entendre les principes & ¢ommencemens' deGeometric, & nonpasla cen-
fornmation de cefte fcience, 3 'accompliffement de laquclle y abeaucoup d’au-
tres trai&ez que ceftuy des Elemens. Pappus enfaic vne recapitulation en.
1a do&e preface du 7. linre de fes colle@ions Mathematiques, Maisles Ele-
mens fontreccus comme peincipes par tousles Geometres, & par iceux po~
fezpour veritablesfansaneunc vaé&ion depreuue, & toutcequ'ils pronon- -
‘centaudela diceux ,doit cftre cltabli-pit hesines demonttrations, Denc au.
iugement de Pappus,la Geometriepeut efire commodément divifceenla par-
tic Elementaire, & la pastic Analytique. La partie Elementaire nefk tien au-
- tre chole que ce liute des Elemens aufquels on pourroit bien -adicufter-
les Elemens Spheriques de Thicodofe , voires mecfimes toute Ja: Trigo-
nometri¢.-La partie Analytique (eroic cefle-l:mefme defetipte par Pappus,
declaquelleil faid trois Autheuts, Euclides; Appollonius, Pergeus, &
. Ariftzus 'ancien, mais la-plufpact.de leiits cuures feruans & celté Analyti-
queont efté perduéss De noftre temps  Frangois Vyeme veflt:cfforeé de
- teftitucr ceflc Analytique, par vine niouuclle forte d’Algebre. quiaapporté vne
grandelumiered ceux quis'eftudienta la: compofition des Problemes. (oit de
.Geometric, foitd’Arithmetique. -Le Geometre qui ferainftroicentoutesces
.deapsparries, aura gaigné vn grand aduantage:pour fiitmonter toates les. die
fisucz de vouses les aucres parties de Muchematiqhe, - : ;|
¢



QU1 ET QVELS ONT ESTE LES

~ prenisers Geometres,

) Vanr 2 lorigine.dela Geometrié Proclusliure 2. chap. 3. larap-
MY}, porte aux Egyptiens:2caufe ( commeil penfc) qu'igs ont cfté
» les premiers: peaples qui en ont eu affaite pour mefurer leurs
champs, lors que les bornes d'iceux eftoient brouilleespar les
® inondations du nil; tourainfi quecles Phenicicns ontinuentél'A-
rithmetique pour Janccéflicédeleur traflic. . : - _

i Maisileft bien difficiléen vne chof¢ fiancienne,de prononcer fans deuiner,
De Vattribucr auxenfansd’Adam, pourgratifier ' Aatheur del'antiquité Iu-
daique : nous n'en trouucrons quelenom dela fcience, fans aucun precepte
d’icelle. De maniere qu'il feroit encores plus difficil de conie@urerquelle eftoic
celte Geometric desenfans d’Adam, & fi cllcreflembloita la noftre. Quant 2
moy ic ne diray pas aacc Proclus que lesEgyptiens foient inuenteurs de Ia
Geometric, mais que nousn‘auons point dememoire qu'aucun peuple (e foit

ferui de Geomgtric auparananties Egypticas, Quanti celle que nous-auons,
cllc eft enticrement des Grecs, encores que Thales aitefté ea- Egypte pous
apprendre lear Geometric. Car il y 3 grande apparence que la Geometrie
des Egypticns eftoit fort mechanique, & qu'dlenc confiftoit quenla mefure
de quelques {upedicies {ans aucanc contemplation ny demonttration, ven que
Je mefme Thales fut admiré d'iceux pour anoir mefuréla hauteur des Pyrami-
des par 'ombre du Soleil ,quieftoit pen de chofe, fionconfidere les autres
fubtilitez queles Grecs ot depuisinuenté par le moyen dela Geometrie. En
aprestoute noftre Geometrie eft contemplatiue, & demontftre par des rai-
fons inuincibles. Thales(eradoncle premiec(felon Proclus) qui I'ayanc appris
des Egypticens, la enfeigné aux Grecs , inuentant plufieurschofes, & baillant
les commencemens. de pluficarsautces 3 1a pofterité, Apresceltuy-cyon faidt
mention d'vn Ameriftus frere du Poéte Steficorus, comme d'vn homme qui
s'cfoit addonnéi laGeometrie, & Hyppias Eleus luy attribae beaucoap de
loire-pour ceftcfcience. Apres ceux-cy Pytagoras luya baillé la forme de
%cicncc contemplatiue, 8 la changee enart liberal, recherchant fes principes
plus haut, & (eparant{es demonftrations du fens & dclamatiere. Puis apres,
Anaxagoras Clazomenicn a inuenté beaucoup de chofes. Platon fai& men-
tion d'vn Enopides de Chios apres Anaxagoras,commed’vn Igauant Geo-
metre. Hippoctates de Chiusceluyquia quarrélé Croiffantde Lune, fucce-
dant 2 ecux-cy, 8 TheodoreCyremicen, fcfontrendus fort celebres.
Hyppocrateslepremicr detous efcriuit des Elemens de Geomerric:Mais
Platon fuccedant 3 tous ceur-cy, 2 merucillenfement augmenté, & la Geome-
trie, & toutes les autres partiesde Mathematique , parlagrande affe&ion qu'il
a portéA ces dinines fiences. Du mcfmetemps LeodamasThafien , Architas
Tarentin , & Theetetus Athenicn ontadioufte beaucoup ceftefcience, Neo-




clides a efté depuisLeodamas, & fon difciple Leon, lequel a efcritdes Elemens
de Geometric , aucc plus de diligence que lesprecedens, non feulement 2
caule de la multitude de ceux qu'il a adioulté, mais aufli 3 caufe quil a in-
ucntéladetermination,c’elt a fcauoir,quandle preblemepropolé,eft de. poffi-
blefolution ou non. Eudoxus Gnidien quelque temps apres augmenta fort
la Georretcic de ces Theoremes qui {ont vniuerfels : 1ladioufta trois autres
{ortes de proportions,atrois qui efoient lors feulement cognues: llaugmen-
ta auffilado&rinedes fe&ions que Plavon auoit inuentee. Depuis Amyclas
d'Heraclee, Menechmus & {on frere Dinoftratus tous familiersde Platon one
grandementaugmenté la Geometrie. Mais Theudius de Magnefic les a {ur-
paflé, & aux Mathematiques & aux autres particsde Philofophie. Ceftuy.cya
cfcricdes Elemens, & arendu beaucoup de chofes particulieres plus vniuerfcl-
les. En cemefme temps eftoit Cyricinus ’Athenes fort verléen Geometrie.
Tous ceyx-cy cftudioient 3 I'Academic de Platon, propofans desqueftions
communes. Mais Hermotimusde Colophon afort enrichice qu'il auojt receu
d’Eudoxus & Theetetus : a inuenté plufieurs Elemens, & aclerirquelques
lieux, Philippus Mandeusdifciple de Platon propofoitdesqueltions, & cher-
choit principallement les proﬁlcmes qui eftoient propres 3la Philofophie
Platonique. C'eft icy ou achcuent les hiftoires dela Geometrie.
- Quant 2 Euclides,iln’cft pasbeaucoup depuis, il a rama(fé touslesElemens
deceux quil'ont precedé, ila centtenit pluficurs propofitions d’ Eudoxus,limé
pluficurs chofesinuentces par Theetetus , & cequefespredecelleursanoient
prouué legerement, 11 a cltably pardes demonftrations qu'on nefgauroitre-
prendre ny conuaincre. Sa methode eft finguliere & digne d'admiration,ion-
confidere lordre & le chois qu'ila fai@ des propofitions dilksibuees dans fes
Elemens.Car il n'a pas choifi tautesles plusbelles: mais feulement celles qui
conuenoient 3 ordre de fes Elemens. 112 vefcu do temps de Prolomeele
premier , car on di&k qu'eltant vn iour interrogé pac Prolomee, siil yavoit
peint va chemin plus court 3 1a Geometrie qu'iceluy de fes Elemens, il cef-
pondit qu'il n’y auoit pointde chemin Royal pout la Geometrie. l eft donc
depuisles familiers de Platon, mais deuant Eratofthenes, & Archimedes (car.
Aichimedes fai&k mention d’Euclides dans fes ccautes) il a cfté Philofophe
- Platonique, c'clt pourquoy,il a dreflé fes Elemens pour conftituerlesfondea-
mens des cinq fignres mondaines de Platon. Procluss’arcefteicy. Mais Theon
merite encores lien entre ceux quiontefcrit desElemens, puis que nous n’a-
uons point d'autres Elemens d’Euclides que les fiens, fi ce n'clt le premier
liare commenté par Proclus.Et2la verité onlespourroit bon droic appeller
les Elemensde Theon, puis qu'il leur 2donnéla dernicese forme. Plufieurs {ont
en doute fi ce font pointles vrays Elemens d'Eaclide, & quc Theon ny ait rien. .
changé, puis qu'illes alaiilé _(oubslc nom d’Euclides., fe fondans fur le com-
mentirede Proclus, dans lequel infitliblement fontles vrayes propefitions,
d’Euclide, 'ordre defquels ¢ft lemefme de Theon, voiresles mefmes princi-
pes(unbn quelquesvns.) Toutcsfois il y a plus d'apparence qu'ils foient de
Theon, Car les commencemens eftant les chofes les plusfacilles font moins-
fubie@sa changement. En apres pluficuts demonftzations de ce. premier li-
~ T € ij



ure que Proclus attribue d Euclide,font du tout differents des demonftrations
de Theon. Adiouftons quetouslesEuclides Grees font infcripts Cx iy fe-

195 quroy iy, Celt 2 dire de l'explication de Theon. Que s'il n'y auoit rien
changé, il ’eult paselté (i prelomprucux quede sattribuer celt ouurage, que

luy mefme appcﬁc {esdemonftrations, celt au premier liure du commentaire,
qu'ilafai@ furl’Almagefte de Prolomec, ouil di&, N Tay nuedy 274 Cxfy-

ou. THY Qiysior opds T 1 Ak txty RiGAly. Cefltd ditenousauonsdemon-

ftré en nos expofitions fur les Elemens 2 1a fin du fixiefme liare. Voila tou-’
chant I'origine dela Geometric & defes premiers Autheurs.

DES PRINCIPES DE GEOMETRIE.

A Ecy cftvniuerfel A tous les principes des {ciences qu'ils doiuent
G cftrenon feulementveritables, maisaufli cuidemment veritables,
& wayansbefoin d’'aucune preuue : autrementils ne feroient poing
principes. Maisil faut penfer que tous les principes aux demon<
ftrations geometriques, ne font point de cefte nature 1. Car tou-
te propofition , de puis qu'ellc a cfté prouunée veritable , fert de peincipe
3 la fuivante demounftration. Et ne fcaaroit-on nier que telle forte de
principe nc foit autant veritable, & aufli cuidemment'que tout autre:mais
cefte verité n'eft point immediate, ains elle depend d'vne autre precedente,
Que fi on regarde le nom de principe , il ne luy conuient point propre-
ment, que fion prend garded la chofe, la verité en cft aufli cuidente que des
principes , & par confequent fontles demonfrations autant veritables. Nous
patletonsdoncdela premiereforte de principe, puis apres de cefte autee, Les
principes donc purerment principes font de trois fortes parmy les Georetres,
fgaveir deffinitions, demandes , & cothmunes fentences, par lesdeffinitions
nouscntendonsles explications. des termes, cmome par ccmot quarré nous
entendons vne figure cprife de quatre coftez egaux & dequatreangles droits,
triangle equilateral vne Aigure comprife de trois coftez egaux & ainfi des autres.
Quefionmemonftre vne figure comprife detrais coftez egaux , il fandra con-
clugre que c’cft vn triangle cquilateral, 11 eft enidentpar 13 que les deffinitions
nont point d'vfage, f1 e’ﬁcs nefont conuerticsanec les chofes deffinies. Car ic
niefgaurois cognoiftre va quarré, queic nefgache premicrement c‘ue les quatre
coftez font egaux, & les quatreangles droiéts. Il faudra donc queladefhinition
comptennctouteleflence, & lanatare dela chofe deffinic, autrement elle-ne!
pousra cftee conucrtic. Ce n'elt pas queievucille dire quiil faur que la deffini-
tion cdriennc exprefléméttoutesles proprictez eflenticllesdelach ofctddﬁf?‘eg‘
mais {ealement qu'elley foit obligée. Comme par cxemple en deffiniffant le¢
lignes parallelles, il fuffic de dire que ce font célles qui cftant continuées fnﬁmc.-
ment ne fe rencontrentiamais, fahsy adioufter qu'eftans tranfuerfées d'vne Ui
Fne droidkelesangles oppofez alternatiuement foient eganx, encore que cé.
oit vne propricté cflenticllc des lignes paralletles, mais qui cft tirée par con-




fequenceneceffaite deladeffinition. Que fienla deflinition du quareé, Pegali-
tédes quatre c?);lcz obligeoitl'egalicé des quatec angles , ainli que Fegalité des
trois coftcz , obligel'egalité destrois angles, au triangle equilateral , il fuffioit.
de deffinir le garré eftre vne figure compnle de quatre coltez egaux. Cuux
?ui entendrodt bien ces obligations defliniront touliours brefuement & pac-
aiGterment. Cecy n'eft autre chofequela difference d'eflence, par laquelle les
Dialc@icicns venlent que la chofe deffinic foit differente de toure autre.
Quantanx demandes & communesfentences,céfant chofes fi cuidemment
veritablcs qu'elles peuuent eftre aifémentaccordées, & nous demandons qu'on
lestienne pour vetitables. Quant aux deflinitions nous ne demandons point
qu'onnouslesaccorde, mais pluftoft nousnousexpliquons: fcauoir que par ce
mottriangle equilateral nous entendons vae figure qui ales troiscoltez egaus.:
Il faut bien prendregarde, quecommeles conuerfes des deffinitions font veri-:

tables ,nous venionsa xmfcr qu'auffiles conucrfes des communes fentences-

foient veritables, qui eft vninfigne erreurd’Oronce, & de Pellecier. Car Oron--
cea conuerty prefque toutesles communes fentences aux demon@eationsdes

fix prewmiers lures des Elemens : Ec Pelletier prononce que toutes conuerfes,

& des principes, & des prdpofitions font veritables. C'et en la Scholic furla
6.p.1. Ouil patleainfy, Animadwersendsm conwerfas pro’oﬁmumq inuniwerfum effe.
veras, ficus ¢ principiorum , &c. Ce qui eft faux, car i les angles droiés font
egaux entre cux, ilnes’enfuit pasqueles angles egaux entre eux foient droids.
Si les chofes qui commencent font cgalles, il ne s’enfust pas que les chofes
cgalles puiflent conuenir, comme nous enfeignerons fur cefte communc
" fentence, il y a donc pluficurs principes defquels les conuerles font fauffes.
Quant aux propolitions, cela eft bien veritable que deux triangles qui ont
lestrois coftez egaux aux trois coftez chacunau fien , ont les trois angles cgaux
auxtroisangles chacunau fien: mais quc les triangles qui ont les trois angles
egaux aux troisangles chacunaaficn, ayent auffilestroiscoftez egaux aux trois
coftezchacunau fien , celaft faux, 1labien commis d'autresfautes, comme
lafindela8.p.1. olvil dit, guis enim neganeris [wperficieseffe equales quarum latera &
guantitate ¢ nwmere funt aqualiall s enfuiuroit de 12 queles quatre coftez d’vn
Rhombe cftans cgaux aux quatres coftez d'vn quarré, quele Rhombe feroit
~ egal au quarré, ce qui eft ablurde. Maiice n'eft pasnoftre deffein de ramafler
les fautes d’autruy . Nous tiendrons donc que les conuerfes des deffinitions
font veritebles, & non pas cetles des communes fentences. Ramus penfe quela
difference quel'on met entre les principes eft ridiculle, mais cllc cft vuile, quant
ce neferoit que pour la raifan des conuerfions.
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‘DES PROPOSITIONS, THEOREMES,

“Problemes, lemmes,Corollaires.

240 'Av T3 fortede principe de Geometrie, eft des propofitions,
X ,.-* § Orpropolition, comme dit Proclus eft vne enonciation dou-
el tcule quipeut eltzc demonttrée. Enlapropofition y a touliours
trois pastics : Ledonné, lerequis, &1a demonftration : ou bien
# l'hypothele, laconclufion,& la demonttration : & quelque fois
laconftru@ion.Pappusenla preface du troificfmeliure, appellé
Probleme, toute propofition en laquelleil faut faire ou conftruire quclque
chofe: & Theoreme toute propofition en laquelle de quelques hypothefes
antire certaines confequences. Mais il adioufte apres, qucla plufpartdes an-
ciens appelloicnt toutes propofitions problemes , ou toutes Theoremes. Et
certes Archimedes & Theodole ny ont faitancune diftin&ion. Theodofe ap-
pelle Theotcme, tronserlecentred’vn fhere donnee, Parcillement Vetello ny faic
aucuncdiftin®ion. Proclusdit que Menecmusappelloit probleme touteforte
depropofition. Voires mefme Euclides a;&pclle Theoremes les 18. 19, & 20.
prop.del'optique,lefquellesfclon cefte difference deuroient eftre problemes.
Au&lz difterencequelonafligne entre Theoreme & probleme, cf de fi pen
deconfideration, quetout Theoreme peut eftreaifément changé en Proble-
me, & tout Problemeen Theoreme, par exemplece Theoreme , Les triamgles
Ififecles font les angles (r la bafe eganz , On reduira en probleme, en laiffane
Phypothefc pour la conltruétion , & en prenant laconclufion en cefte forre,
Fairewn triangle qui ase les angles fur la bafe egawe. Parcillement tout probleme
{eraaofliaifément changé en Theoreme, i'on prend la conftruction pour hy-
 pothefe: comme en ce probleme, Cospper vne ligne en dewx egallement , on en
pouttafaireva Theoreme en celte fagon, i fur uneligné donnee on deferic vn trian-
ple equilateraly ¢ de Vangleds fommet, sn mesne une Ligne drsitte ﬁzm couppe l'4ngl¢ o
dewx egallement icelledimifera aufii Labafe en denxegallement Et C'eft en ceftefagon que
Archimedesau 2. livredelalphere, & du Cylindre, ditauoir changéles proble-
mesenTheosemes. Detoutes ces chiofesil eft euident quetes anciens Geome-
tresn’ont pasfaictgrand cas de cefle ditinction entre Theoreme & probleme,
auffila fcience ne receuraaucun detrimét,encores que toute enonciation Geo=
metriquefoit appeliée propofition : voire mefmeleslemmes & lescorollaires.
Otnousappcllonslemme oulemma , quelque enonciation , laquelle eftane
neceffaired noftre demonftration, nous la prenons & prouuons auparavant
que demonttrer, de peur de groffir noftre demonftration, & en cefte fagan
tonte propofition quifertdlapreunc de(afuyuante, peut eftre appellée lemma.
Mais Corollaite eft ce quirefulte de quelque demonftration, en laquelle on a
plus prouué, que ce qui eftoit propofé, comme fi c’eltoicle pardeflus. Quefice
pardeffus eftaufli adioufté en la propofition, le corollaire deniendra propofi-
tion. Comme (i'on propofc que Ex tout triangle, L angleexterienr effegal anx denx
oppefez snteriears.Delapreunc de cefte prop. relulte guelestrois anglesinterienrs fons




dux & dew droifts, Et Ceft enonciation fera corollaire. Que i elle eft adiouftée

anslapropofition mefme,clle prendrala nature de propolition. On peut trou-
uer pluficurs autres exemples femblables, parlefquels on cognoiftra que ces di-
ftia&ions ne font pasdegrande confequence, & qu'iln’y aura pas beaucoup de
perte, quand on appellera toute nonciation Geometrique, propofition. lrefle
icy vne queftion, fcauoirfiles conftruionsquel'on fait aux Theoremes doi-
uent eftre demonftrées v eritables anparauant que s’en feruir, & prattiquees
exadtement, toutainfi qu'en vn Probleme, la gn duquel cft la conftrution:
La plufpact ont penfé qu ouy,principallement voyantEuclydel'obferuer fi exa-
¢&ement anx premiers linres des Elemens. Car fi on demande 2 Proclus, pour-
quoy la24.p. 1. nefuit pointla 4. p.1.aucclaquelle cllea tant d’affinicé, il ref-
pondraqu’en icelleil faut conftruire vnangle egal 2 vn angle ,ce qu'il ne pou-
uoit enfcignerauparauantla 23. p. 1. Maispour monftrer que cela n’cft point
neceflaire ( d'autant quelafin des Theoremesn’eft point de conftruire, maisde
medicer feulementfurlaverité desmazimes qu'elle enfeigne ) ny Euclide mef-
me ne I'a pas toufiours obferué, ny aucun ancien Geometre. Car au dixiel-
me liure des Elemens en laconftru&ion de la 43 propofition, Il demande
quelebinome foit dinifé en fesnoms , fansauoir enfeigné comment vn bino-
me cftant donné, il lefaut diuifer en fes noms;non rlus qu'aux cinq autres
prop. fuinantes ou il faut diuifer cinq autres fortes delignes irrationelles. Pa-
- reillementenla 79.p. 10. 2 vn refidu il adioufte fa conuenable, fansauoir en-

feigné comment tcﬁc conuenable y doit eftre adiouftec. Il en fai& tout autant
aux cinq autres prop. fuiuantes. Mais que dirons nous d'Archinedes enla
premiere prop. dela dimenfion ducerclela ou il prend vn triangle re@angle
ayant I'vndescoftez egald la circonference d'vn cercle. Etencores que celane
{e puiflc pratiquer ,1a demonftration nelaifle pas d’eftre veritable. Et enla pre-
micre prop. dufecond liure dela fphere & du Cylindre, il demande quel'on
conftruifc deux moyennescontinucllement proportionellesentre deux lignes
donnees. Eten vnmot Pappus , & Appollonius prennent par Hypothefe la
plufpart deleurs conflru@ions, voires mefme celles des Problemes, lefquels -
ilsne conftruifent finon apreslesdemonttrations. Il eft donc euident que la
demonttration detellesconftru@ionsn’eft point neceffaire, finon lors que ce
qui a cfté demonftré en ces Theoremes doit eftre redui en pratique.






ELEMENT PREMIER
DEFFINITIONS.

My LrcTrve,Quandtutrouucrasce mot Ligne polefimple-
ment, tu entendrasligne droite : Et parce mot fagle auffi po-
{¢ fans explication des coftez,tu entendras angle retiligne: E¢
ain(i des figures, aufquelles cela peut eftre aifément entendu. -

5. Le point eft ce qui n'a aucune partie.

Ramusreprend cefte deffinition, & la fuyuante pour eftrencgatiues, contre
les preceptes de Diale@ique, & propofc vne quettion en fes efcolles de Phyfi-
que & Metaphyfique, filcpoint cft quantité: veu que Pyragoras, Democritus,
Anaxagoras, Placon, Xenocrate & autres, ont fouftenu qu'ity auoit vne quan-
titéindiuifible. Ec pour autant que Platon deffinit Ie point eftre vaeligne indi-
uifible, il femble que ces grands Philofophes ayent entendu que le poine folt
cefte quantité indiuifible,& la plus petice des quantitez: mais cecy doit eftre en-
ticrementreie@é dela Geometrie, Pareillemécauffi cefte opinion de quelques.
- Phylofophes,quelepoint foic2 la ligue, cequel'vnité eft aundbre:s’appuyans
fuc ceft definition des Pytagoticiens, quele pointn'eft avtre chole que I'vnité
ayantpofition. Car fi lepoint cfoit la plus petite desquantitez , it s’enfuyuroie
quetoutes les grandeursferoient commenfurables, ayans le point pour cému-
ne mcfute:ainﬁ-. quc tousles nombies font commenfurables,ayansPvnité pour
commune mefure. Etcependant auso. liuve des Elemens cefte Affymetric ou .
incommenfurance entre certaines grandcurs; eft fortbien demonftrée. Si bien
que la pluspetite quantité ne fe peut donner: & le point n'eftant ny la plus
petite quantité ny aucune quantité diuifible, ne fera point du tout quantité.
Quanta cequele pointfoitilaligne, ce quel'vnité et au nombre, Stenin Fa
confuté en fon Arithmetique.

2. Laligne eft vne longueur fans largeur.
3. Les extremitez des lignes, ce font points.

€ecy cftallezintelligible fi on efcoute Hero le mechanique ou ingenieur,
quideflinitlaligne eftre te coulement du. point: d’avtant que faligne commen-
gantau point, clleacheuera au poinr. Bt ce conlement ou mouuement depoint
n'?&,pas feulement vfurpé par Hero,mais auffi par Archimedes en defcrivant fa
fpnr?lle : par Pappus en defcrinant fa quadrataire : voires mefmela circonferan-
ced'vn cercle peut eftre defcrite par le mouuement ou coulementde I'vne des
extremnitez dudemy diametrc, touteslefquelles lignes commencent au point,
& acheuentan point.. : .
: 3
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prfe-entpe fes poings. |

Archimedes deflinit laligne droi@e eftre celle quickt la ius court )
fes extremitez. Ces chofes (gnt faciles. qaickiap ¢ entre

5 Superficie; eft ce qpx;’;a;;lopgpeug &}argem fang feu-

LI . 1cmcnf. ”;,;‘; e ] ' _;‘,‘:'.A"
6. Les extremitezdela fuperficie cefontlignes, -

4. Laligti¢dioitke eft cellé qui et egallement com:-

!
~

Il faue icy entendre quelestrois coftez d'va triangle, nefont pas le.niangig

maislesbornesd’iceluy: &y a difference entrele triangle & fescoftez,comme

entrelesbornes & la chofe bornée, Donc fyperficie feca ce qui .l enfernué

- danslesbornes, Fauticy noter que cenx quiexpligaeutla fphere & la Geogra-

phie, errentgrandement, quand ils difent des cercles pour des circanferances,

& en la Trigonometric ceux qui penfent mefurerle triangle, en mefurane les
coftez d'iceluy. '

8. Angleplan,cftlarencontrede denxlignes enclinées
» {ur va mefme plan. TR S
». ‘Sileslignes comprenanttanglefont droickes, l'angle
fera re&iligne, »

L'angleconfifteen lfiﬁdi:iaéioﬁ des }xgncs s :ﬁoychpant éugll_es fe rencon-
arent: que ficllesfe rencantroient dire@ement, clles naaraient aucune incli-
.mation, & par confequentne conflituerpient aucun angle. Ceux: qui penfent
-quel'angle nefoit point quantité, 3 caufe qu'il n'cft. point expreflément com-
pris enla diuifion de quantité {clon les Peripateticiens, fe mocquent bicn de

&ousles G comesres quis'en feruent commed’vne quantité : aufli ne meriten
ils pas qu'on leur refponde. y o :

10, Si vne Jighe droiGe tombant fur vng autre ligne
droiée, faictlesangles de part & d'autte egaux,
lesanglesfontdroi@s, & laligne eft perpendicu-

., Jairedcelleld, fur laquelle ellerombe.
‘1. Angleobtus,eft celuy quicft plus grad quvn droict.
'12. " ' Angledigu, ¢ft celuy quieft plus pétit c}u’vn droi&t.-

13,  Terme eft la borne de quelque chofe.

14.  Figureeftce quieft compris d'vnoude pluficurs

termes,




, 11 faut faire diffezence epsre ssme, & borne oy gxtremitd Gone ﬁg@
OnRC pas.

en forte que terme ou. gpos cnuirpnsic, & mepag cxtremué n'epyic
Amﬁlcs extremitez des hgnes font appellccs e fq_vm ,non pasoﬁog,ny;yan;
queles figures ou planes ou flides qui foient equironncesde termes: 4y

r,pmmc leccrdc de pluﬁcu&s comxnclqrgagglc I quasiéy, lq Jgiri 1

VR I "'

. Cercle efbwnefigine planc, terminee pas el
"~ courbe appellee circoniferance, ayant vi:poinc au
milieu, duquthOUtes les lxgncs droites m‘enccs vers
la ciconferance font egalles. -
. Le paing. du miliey da cer l¢ yefta PFJ[/;” centre,
.17 ' Diametre du cercle, cft allgnc roltte, lgquc
paffant par lc centre du cercle , le divjfe en deux
oo cgallement. ., L
18.  Demi cercle cﬂ:))ppﬁ uré ;:ompn ¢ &ﬁ duqmctxcai
de partie, de acirconferance.,

‘a_l'vf

'\

T

Toutes ces dcﬁnmons font aifces, par u:cllc; font dlﬁm%mz lecctclq, ('a
circonferance ou bome, fod centre fondlamcttc,to?tcscho ek ¢oghucs¢ox—
g¢s aux plus ignorans.

. Section de cérele; cﬂ'vneﬁgurc ddmprife d'vneli:
gne dro1&c & de pamc &e e cxtton&fance

+ _ TYifembleque cefte dcfﬂnmon c%ox: muulle. auﬂi clle cﬂ: rcpctccau troi-
ﬁcﬁnc linge. il
(IS St : ‘ i

20, Flgure rc&ﬂlgmp& ccﬂc qmc,ﬂ-sompnfc de li-
. gnes droiékes. .-

21.  Figure de trois coftez, >.cft écllc qux eft compnfc dc

- uoislignesdroiges. .. L3l

22. _ Figurede quatte coﬁcv,eﬂ: cclleqm d]: compnfc
& quatte lignes.drdites,” " -

23 F:gures de pluficurs coftez , font celles qul font

'mPnfcs d,; Plus de  quatre | h nes drm&cs.

bei! AP L PR i :
Les G cometres dcfﬁmﬂ'cn& les ﬁgurcs tantoft paxlc nombxcdcs coftcz tan-
iij



toft parle hombre des anglesintericurs, ilsne confidercitpointlesfxtericurs;
a caule peut eftre qu'ils penfent qu'il ya toufioursautant de coftez que d’an-
gles. Mais Proclus femble n'en eftrepoint d’aduis,voulant quela figure detrois
coltez foitappellec trilateralle Fluﬂoﬁ que triangle : Ez celle de trois angles,
triangle pluttoft que erilacéralle. Ecla deflusl fai@ mention de quelques fi-
gures ayant troisangles intericurs & quatre coftez queles anciens appelioient
dolyate i A tyadyie triangles ayans vn angle cane, maisies novucaux-met-
tent ceftefgues au rang des Trapezes, A '

24. Triangle equilaceral, eftceluy quialestrois coftez

cgaux. . Lo ot |
25.  Triangle Ifofcele, eft ccluy quia deux coftez egaux
" feulement. S = o
26. Scalenc, eft celuy quia les croiscoftezinegaux.
27. Triangle re@angle, et celuy quiavnangledroit.
28.  Ambigone, qui a vn angle obzus. - A
29. Oxigone, qui alestrois angles aigus. -

Il deffinic iéy fix fortes de triangles , trois fortes pour les coftez, & teais
fortes pour les angles. Le refte cft facil. o

jo. Quarré,cftvne figure quiales quatrecoftez egaux
& les quatre anglesdroa@s,-

3t.  Quarrélong, quiales quatreangles droits, maisnon
pas tous les coftez egaux. A

32. Rhombe,qui alesquatre coftez egaux, mais non
: pas les quatre angles deof &y, -

33. Rhomboide, qui ales angles &lescoftez oppofcz
cgauxtaitdeglement. -

Lllogrme o b domgonmede cnape ignesdrate paalchcs o

quellé eft touliours'¥ne de ces qaatre: quarre, quarrelong, Rhombre,Rhom-

boide.Elles fong differentes'yne de)'autte pat les coftez ; ou pat les angles.Le
‘geteeft al, . - 0 . ' : :

34. Tourcaurre figure dequatrecoftez cft appelléc tra-
pcze.‘-’-’ R S L O

.
.~ * L]




35. Lignes droites parallelles, font celles qui eftant fur:
vnmefme plan prolongees de part & d'autre ne fe
fenconteentiamais, '

DEMcANDES.

1. D'vn point donné 4 vnautre point mener vac ligne
droi&e.

2. Continucr infiniement vncligne droi®edonnee &
terminee, _» ,

3. Defcrire vn cercle de quelquecentre & interual que
ce foit. '

Ce font icy les principes feruans aux confiru&tionsdes problemes Geo-
metriques. En ces Elemens-Euclides ne fe fert que de deux fortes de lignas
fimples, dela droite, & dela circulaite :il demmande donc qu'illuy foit permis
dedefcritcoudes'imaginer des lignes droidesde telleslongueur qu'il voudra,
Parcillement des cercles de tel diametre qu'il voudra, fans qu'il {oit contrain&
dedemontirer que cela eft poflible. Ques'iteftoitneceffaire de conftruice des
angles, oudeslignes felon quelquesrailons, ou quelquesautres conftrutions,
commec figures femblables, ou cgalles, on propostionelles 2 quelques 'autres,
il demanftrerala poflibilité de teﬁes conftruftions auparauant quede s'en fer-
uir aux problemes. Ce n’cft pas que tellesdemonttzarions de conftru@ion foiée
ncceflairesaux Theotemes, comme nous auons enfeigné cy deuant, mais tant
feolement aux problemes. {l demandedonc quon luy accorde la defcription
delaligne droie, & de la ligne circulaire, comme chofes quifont fort faciles,

' COMMVNES SENTENCES.

1. Leschofescgallesdvne, fontegalles entre elles:

Ramus penfc qac cefte maxime eft laxiome des axiomes, & qu'clle-doit
eftrcla premicre, & enl'ordre & en I'vfage: mais il femble bien pluftoft que

. celle qui enfeigne Pegalité ou inegalité parla faperpofition & conucnance, de-
uoit ettrela premicre enl'ordre comme elle et enbrlage, que neantmioins Ea-
clides a mislahuiGic(me enl’ocdre, leschofesgni consiennent entre dles , font ey alles
entreclles. Cacla premiere & plus facile cognoiffance que nous ayansdel’egalicé
ou incgalité des ‘choles, nous vient en pofantlesgrandeurslcs vaesforlesau-
tres. Cemme par exemple, iefgay qu'ily a deux trois ou quatre aulnes envn
‘morccaudeSatin, lors quél'en peut pofer deus, trois, ou quatrefois I'anlne de

i i



boisfur lalongueur d'iceluy morcean : Et. cefte fuperpafition ou conwenance
del'aulne debois & morceaude fatin, me monftre I'egalicé en longueur, Maié
pourautant que toutes grandeurs ne peuuent pas cltre pofées Fvne fur aucre,
pourenreco noiﬂrcl‘cgalitéouincfalitc’ :onafecoursd vne troifiefme me-
{ure mobile,laquelle puiffe eftre pofée tantoft furl'vne, tantoft fur autre des
grandcurs pour enrecognoiftre egalité {elon ceftc maxime.

En celt endroit Proclus femocque d’Appollonius, pour auoir voulu de-
monftzer ce Principe, veu quetousles principes de leur nature font indemon-
frables. Enapres queceqa'l prend pour demonttrer eft plus obfcur que ce
?u’ilfa.ut demonftrer & que ceftc maxime tombe plus aifément foubs noftre

cns quela demonttration d'icelle, elle cft bien au lang dansProclus,

2. Siachofesegalles,on adioufte chofes jcgallcs,lei ’touf;
font cgaux, - '

3. Sidechofes egalles,on ofte chofes cgalles, lesreftes

. {ontegaux. ‘
4. Sia choles inegalles,on adioufte chofes egalles, les
toutsfontinegaux. -+ - a4, ‘

5. Sidechofes incgalles, on ofte chofes egalles, lesre-
ftesfontinegaux. = .
6. Leschofesdoublesd'vneautre,sotegallesentre elles,

7. Lesmoitiez d’'vne mefme chofe,oude chofes cgalles,
{ontegalles entreelles. '

“Ces maximes font faciles. Elles ont viigrand vfage aux equations alge-
braiques poutretrancherles plus & les moins. Decesprincipes , Pappus eng.it
encores d'autres, comme refaltans d'icenx, il femble toutesfois quele moins de
principes & de p:opoﬁtionsguc l'osi peut pofer, que celtlemeillear, depeur
de chargerlafcience de tropdepreceptes. Ainfi nous les reie&ons aifément,
puis qu’ils ne nous feruent aux demonfirations {uyuantes. Car quivoudroit
accumauler tous lesprincipesveritables, & les belles propolitions de Geome-
tric, ceferoit rendre le volume des Elemens exceflif, & confondre cefte ex-
cellente methode qui eft enidenxy’ - - - _
8.  Les chofes qui conuiennent entre clles, fonvegalles
entes clles, . . ~

.. Connenit ¢'cltanpicles extremitez furles éxtremitez.Iem'eftonnefort que
Proclusn’ait cxpliqué ce ptincipe, ny pas vn autre des Scholiaftes, & prinei-
pallement ceux. quipenfent.que goua.rcs p;inciées, cttanscenuertis, fontaufhi
veiitablgs, . b ey T A



. CarReoclus a conuesti ceprincipe enla 4., p.1.lorsqu'il didt Kidm 43p lods
‘S0t af Dbo Ahsupm, Twis Svalrs EXHTV pa EXELTS pa i@a&m'csm aMnrays,
Crefta dire queors quedeux coftezfont egaux A denx coftez chacunau fien,
ils conuiennent entrcux. Ce qui peutcftre faux, eftant la propofition cn-
tendué vniuerfellementcomme elleeft propofee. Carla conuertir vniverfel-
Jement, c'eft [c mocquer, puis qackon peut faire va triangle cgal 2 vn quarré,
16Fq‘ncis neantmoins ne conuiendront 1amais. Que ﬁ-quﬁqu’vn vouloit dire

comme le ficur de Candallesonapresloy Clauigs, quelamazimedoit eftre
entendué des longitudesfenllement you des latitudes {eullement;, & non des
deux enfemble, ceft 2 dice deé lignes & non des fuperficies : encores fa con-
uerfe feroit-elle fauffe. Car s'il fe tronuoit vaelignedroi&eegalled vne cir-
conferance,oul vncligne mixtetelle quelatrouue Archimedes greed eAixar,
clles ne conuiendroient paspourtant. -Que dirons-nousdesangles, puis que
Atougrediligne, il fe baille vn curuiligne cgal, comme enleigne Proclus: lef-
.quels pourtant ne peunent iamais conucnir. Et ce pendant le mefme Pro-
"3u§ en la 4.p. 1. conuertit ¢efte maxime pourlesangles egaux.

Quant  la maxime, la diteée cft veritable vniuerfellement, fauoir,
Qe toutes chofes qui conwicnnent font egalles , non pas la conuerfe, Or- de ceft
axiome nous pouuons conuertir & prendre pour principesgueles lignes droictes
egallescommiennent, Car il'vne desextremitez eftant fur lextremité, [aatre ex-
tremité netomboit pas furl'autre, leslignesdroictes ne pourroient eftre cgal-
les: oubienfiles extremitez eftans fur les extremitez, les lignes droictes ne
conuenoient, clles enfermeroient va cfpace, contre la derniere commune
fentence. Pareillement on conuertira, gueles angles rectilignes g conmiennent,
Car fi lefommet cftantpofé furlefommet, &T'vne deslignes droicesfurl’v- -
ne deslignes droies,l'autre netomboitpas fur lautre : elle tomberoit de-
dans ou dchors I'angle, & les angles ne feroient pas cgaux. Les voiladenc
propofitions demonftrees, fi on nc les veut ceceuoir pour principes inde-
monftrables. 7

On peut encorestirer quelqucsautrcs conucrfes veritables de ce principe,
commeles partics egalles d vne mefmeligne fimple conuiennent, comme les
partics cpalles d’vne melme circonferance de cercle, oud’vne ligne fpiralle
defcritedl’entour d’vn cilindre: Mais cela ne fert Anos Elemens.

9. Le tout eft plus grand que fa partie.
10. Tous les angles droi@s font egaux entr’cux.

Lesconuerfes de ces deux principesfont fauffes. Car cc quieft plusgrand
que la partien’elt pas fontour, fi cen’elt que 'onrende la pactic fubic&e A
pluficurs touts, Pareillement teuslesangles egaux ne font pas droi@ts, voires
mefmePappus enfeigne dedans Proclus, que toutangleegala vn angle droict,
n'elt pas aufli droiét: caril monftre que d vnanglerediligne droit, on peut
faire vn curuiligne egal , fans que pour celail foit droit. Maisnous conuerti-
rons ce principe en cefte fagon , Que tont angle reftiligne egal envn angle droit,



of anfli droi&.Ee fans cefte conuerfe, ! eft neceflaire que pluficursdemontirss
tions enlaGeometrie {oient faufles. Quefionne Ia veut receuoir pour prine
cipe indemonitrable, on en trouucrala d emonttration dans Proclus.

1z. Deuxlignesdroiesn’enfermentpas vn efpace.

12.  Sivnelignedroi@etombant fur deux autres lignes
droi&esfait les angles intericurs d'vn mefme cofté
plus petits que deux droi@s , icelles eftant conti-
nuces 3 l’inZni ferencontreront ducoftéou les an-

gles font plus petits que deux droiéts.
Ce principe demande vne explication plus grande que ne peuuent pes-

mcttre ces annotations : comme auffi la deffinition des lignes paralles, & a:
cefte occafion, ic les referucray d vnautre licu plus commode.

e



ELEMENT PREMIER:
| PROP. I

Survncligne droite donnee & cerminee,defcrire va trian-
gle equilateral.

Soit la ligne donnée AB {ur laquelleil faut faireyn
triangle cquilateral.

Sur les extremitez d'icelle A & B fojent defcrits
-deux cerclesdel'interual delaligne don%ie,& fe cou-
})ans aupoint C:duquel pointfoient mences les deux
lignesdroittes CA & (" Iedis queletriangle ABC
-eft equilateral.

Carlecofté AC cft egalau cofté AB parlarg.deff.
d’autant qu'ils procedentde mefme centre vers mef- ‘
mecirconference: & par lamefme railon, lccofté B A eft egal au cofté BC.
Donc parls1.com.fent.les coftez CA 8¢ CB feront egaur, eftant chacun cgal2
AB & leschofes cgallesa vae font egalles entre clles, partant le triangle AB G

ft cquilaceral.

PROP. IL

D’vn point donnémencrvne lignedroiteegalled v neli-
gnedroitedonnée.

‘Soitle point donnéC,duquel on doitmener vneligne e

droitcegalledladonnée AB. s n»
Soitmenée vneligne deBAC, & fur BC foit bafti ./ SQ

letriangle equilateral B C D parlar.p.x. puisducentre 4 t__ r— v

B & interual B A foit defcritvn cercle, & foit conti- | j 4

nuéelaligne B D iufques lacirconferanceF fembla- ™%, o

blement du centre D & interual DF foit deferit vin  “=wup,, ), oo™

cercle, i lacitconference duquel foit continuée lali- ¥

gne D Ciufquesen G. Iedisque CG eftla lignedemandée egallca AB.

Car D G & D Ffont egalles, d'autant quelles procedent de mefme centre
vers vne mefme circonferance,defquellesfi on ofte D B& DC qui foient egal-
les, eftant DBC triangle equilateral , lesteftes BF & C G (eront egalles par la 3.
com.fent. Mais BA cft egalle2 BF, parce qu'elle procede de melme centre vers
mefme circonferance. Donc CG feraegalled BA, parce que les chofcs egallesd
vne {one egalles entreclles. A



2 ELEMENT
PR OP. III

Deuxlignes droites inegales eftants données, ofter de la
plusgrande,vne parucegalleilapluspetite.

Soientlesdeuxlignesinegallcs AB & C, defquelles Celt
laplusgrande,& d'icelleil faut ofter vne particcgalled AB.
Soitmenédupoint Alaligne AD egalle 2 Cparlaz.p.
1.8 dy centre A & interual AB {oit dcﬁ:rit vn cetcle cou-
pant DA au point F.il ¢t cuident que AF, & AB feront
cgalles parladefinitiondu cercle : dont onacequ'on auoit

dcmandé,
' PROP. I ¢

—

Sideuxtrianglesont deux coftez egauxa deux chacunau
fien,& 'angle d'iccux egaldl'an g%c: la bafeferacgallea
labafe, &lesautresangles egaux auxautresangles,cha-
cunaufien,&letriangle egal autriangle. |

Soient les deux t'rianglcsABC & DFG,

defquels le cofté AB floitegal au cofté DF, »

& BC AFG, & l'anglc B cgald l'angleF:Ie v

disque labalc AC l%:ra egalled la bale DG,

& l'angle A egalalangle D, &langle C2 A o G

Pangle G, &letriangleau triangle.

Qu’ilne foitaing. Sile point F cft pofk fur le point B, & que FD tombe
fur BA ,affi FG tomberafur BC,autrementl’angle B ne feroit pas egal alangle
F. Etd'autant quelescoftez AB & BC{ont egaux aux coftez DF & FG chacun
au ficniils conuiendront, Ceft 2 dire queles extremitez A & C,tomberont fur
les extremitez D & G parla 8. commune fent. Ainfi les deux bafes AC & DG
conuiendront, & {eront egalles, par lamefme 8. com.fent. Etle trianglecon-
uicndraausc letriangle, & langle A conuiendra auec I'angle D, & I'angle C
aucc angle G,Partant egaux.Ce qu'il falloit demontftrer..

SCHOLIE.

Quelquesvns, commele ﬁcur deCandalles, Pelletier, & autresontpenfé -
que ceffe demonttration d’Euclide eftoit mecanique, cftant demonftréparla -
fuperpofition des coftez, mais ils fc trompent s'ils penfent que toute fuperpofi-




PREMIER. 3

tion {oit mecanique. Quantlesgeometresne veulentreceuoiraucune demon.
fration mecanique,ceft afin quelles ne foient pointafuieticsan fens. Ortout
ce qui eft prouuc egal3vnautre,parle compas,ou quelqueautre machine,!'eil
enecftleiuge, Parcillement ce qui eft prouné egal 2 vnautre en les pofansi’vn
fur I'autre,l'ceil eneftauflileinge, & cefte preunceft mecanique, & a bon droic
reieckée parlesGeometres.Mais en cefte Demonftration,il n’y acrien de fembla-
ble,& Peil ne iugeaucunement del’egalité qui y eft prounée.Car ceft vne ne-
ceffité geometrique queles chofes egalles conuiennent,, & que celles qui con-
uicnnent foient egalles. Que ficefte conuanance n'eltoit autrement prouuée
que parla veué,lademonttrationferoita bondroitreiettée , maiselle elt forcée
parles principesdelafcience,

PROP. V.

LestrianglesIfofceles,ontlesangles furlabafe egaux, & les
- coftez egaux eftans continuez , les angles exterieurs
foubslabafe,fontegaux.

Soit letriangleIfofcele ABC, Tedis que les angles A A
BC,& ACB,furlabafe BC,font egaux. '

Qu'il ne foitainfi. Soient prolongés AB & AC, co-
ftez egauxiufques en D & F:& foitfa&t AD egalled AF
parlazpr& ?oiét menéesleslignes BF & CD ,lesdeux B, T\
tiiangles ADC, & AFB, ayans langle A commun,ont Dé&-—""" —~aF
les deux coftez AD & ACegauxaux deux coftez AF & AB, chafcunaufien &
parla 4.p.1.labafe BF fera cgalle 21a bafeCD, &Vagle ABF efgalal'angle ACD.
Itemlestriangles DCB,& FBC,ayaptl'angle D egala Pangle F, &lesdeux co-
ftez DB,& D C,egaux aux deux coftez CF & FB. (carBF a efté provué tantoft
cgal ADC,& AD & AF eftantegaux,& AB,& A C auffi egaux,lcs reltes RD, &
CF feront aufli cgaux )parla 4.p.1.labafe fera egalleila bafe, & lesautres angles
egauyx aux autres angles,chafcun au fien:fgavoicI'angle BCD, feracgala Pangle
CBF.Etquides ang%cs egaux ABF & ACD,oftelesangles egaux CBF,& BCD,
les demeurans ABC, & ACD,{eroncegaux. :

Pourlafecondepartie. Quelesangles extericurs foubsla bafe font egaux fca-
uoir DBC 3 BCF, cllea eftéfufifamment demonttrée’, lors quona prouué que
lestrianglesBDC,& CFB, auoicntleursangles egaux chalcun au fien.

SOMMAIRE.

Les 4nélu ABF.t* ACD ﬁﬂte‘gm’m.
Maislerersanché CBF eftegal auretranché BCD. -
Partantlerefie ABC effegalanrefte £CB,

- T <



't PREMIER .
PROP. VL

Lestriangles quiont les deux angles furlabafe egaux, ont
les deux autres coftez egaux, :

Soitletriangle ABC,duquelles deax angles ACB,& ABC fur- A
la bafe BC font egaux,le dis queles deux autres coftez A C, & D
AB fontauffi egaux. .
Autrementfoit AB plusgrand que A C, ¢'il eftpoffible: on
en pourra retrancher vne partie cgalled A C, parlas. p.1. foit
icelle BD egalled AC,& foit menéelaligne DC:ainfilesdeux.
triangles DBC, & ACB,ont lesdeux coltez BD, & BC eganx ¢ B
aux deux coftezAC, 8 CB, & 'angle B egalalangle ACB, &
parla 4.p.vilsferont egaux,cequi cftim poflible: car 'vaeft particdel'autre::
-doncles coftez AC & ABn’cltoient pasinegaus,

PROP. VIL

Sideuxlignes droites menées des extremitez d’'vne autre
lignedroiteferencontrenten va poiné, & desmefmes
extremitez on en meine deux autres egalles aux deyx
premietes, elles fe rencontreront au melme poinét::
poutucu que chafcune foit du cofte defonegalle..

Soient les deux lignes
droitesmenées AB, & CB,
mendes des extremitezA &
C, fc rencontrans au point
B. Icdis que fi des mefmes -/
poin&ts A & C onen meine A C a C A C
deux autres,egalles aux deux premietes,chafcune d'vncofté de fon egalle,qu’el
lesfe rencontreront au mefme poin@ D,comme les premieres.

Auttementfi quelqe’vnlenioit, il eft euidentque files derniereslignes me-. -
néesegallesaux deux premicres AB,& CB,ne [¢ rencontrentau poinét B,com-
meles deux premieres,qu’cllesfe rencontretont ou en vn poinétdansle trian-
§lc A_gC »ouenvn point hors iceluy ,ouenvn poin&t furla ligne ABou furla .

ioneCPB,
gPrcmir:rcmemiccluy poinét derencontrene peuteftre fur laligne CB , car
sileft poflible {oit au poin& D.1l faudroit que les deuxlignes AD , & CD fuf-
fentsgallesaux deux AB,& CB:fcaucir CD CB,la particautour;ce qui cft ab-




ELEMENT.

furde,partantlatencontre ne {e fera point fur CB,ny fur AB3 canfe delamefme
abfurdité, - ‘ :

Soit donciceluy pointderencontre dansle trian(gle ABC commeau point

D:& apres auoir proldgé CD iufques en G,& CBiufques enF, foitmenée BD.
Puis queles deut lignes AB, & AD doiuent eftre egalles, le triangle ABD fera
Ifofcele,& parlag.p.1rles deuxangles ABD & ADB furlabafe BD feront cgaux,
Pourlamefme raifonle triangleCDB doit eftre Ifofcele,& lesangles fousia ba-
fe DB extericurement ; fgauoir FBD & G DB feront cgaux parlag. p.ar.ce quictt

cuidemment faux,cat tantoft I'angle A BD,quin‘eft que partie del'angle FB D

eftoit egal 2 angle ADB, qui cft encores plus grande quel'angle GDB. Ainfiil

eft cuident que lepointde rencontre ne fe ponuoit fairedanch triangle ABC,
d’autant que quelque poiné quon puille prendredansiceluy ,ils’cnﬁym mef-
me abfurdité, ‘ '

Soit donciceluy pointderencontre horsiceluy triangle, commeau poine D
s'ilett poffible apres auoir mené laligne BD, il s’enfuiura queles deux triangles
BAD &BCD fcront l{ofceles,& quiilsferont lesangles furlabafe BD egaux:ce
qui eft auffi faux commecy ceffus,d’autant quela partie {eroit plus grande que
letout, comme il fe voiteuidemment. Le poinét derencontre nefe fera pas
denchorsle triangle;ny dedans iceluy, ny furleslignes AB & CB: Il faut donc

que ce foitau point B. . :
PROP. VIIL

Sideuxtiaglesontdeux coﬁczrﬁaux i deux coftez, chaf- -
" cunaufien, & labafecgalledlabafe, ilsayrontauflil'an-
glecgal,compris d'iceux coftez egaux. ' ”

Soient deux triangles ABC &

DFG defquels lecoté AB eft egal B : F ‘

DE,BCAFG,&labafcACalaba- ‘

fe DG;Iedis quelesangles B& F 4

font egaux. : ; e
’ c D R )

Car puis que labafe AC eft A
cgalled ]la ba(gc DG, eftant po-
fées I'vne {ur 'aotre, clles conuiendront tombant lepoin@ D furlepoin@ A,
& G{ur C:& parla 7.p rlesdeuxlignes DF & FG, qui font cgallesd AB& BC,
fcréncontreroritau poin& B,& conuicndront anecleslignes AB& BC:partant
lesangles B & F conuiendront & feront egaux par la 8.com. fent. .

PROPD. IX.

Couper en deux egallementynangle re@iligne donné,
- . e-n B . B L ~ e A iij T :




G | ELEMENT
- Soitl'angle rediligne donné ABC, lequel il faut
couper en deux egallement.

Soitde AB, & CBretranché deuxparties egalles B
D &BG:&apres auoir menélaligneDGluricelle,(oic :
bafti le triangle equilateral DFG parlar.p.1. & foic D/,
menéelaligne BF. Ie dis que icelleligne couppel'an- :
gle ABC endcux cgallement.

Car lesdeuxlignesBD & BF du triangle DBF eftit A
egallesauxdeuxlignesGB & BF du triangle GBF,& la vE »
bafe DF egallea lﬁ)afe FG(eftant DFG trianglc equi-
lateral)pasla 8.p.1.l'angle DBF fera egal 2 'angle GBF. Ce qu'il falloit faire.

PROP. X

Couper en deux egallement vne ligne droitedonnée &
‘terminée. '

Soitlaligne donnée & terminée A B,laquelleil faur cou- e
per en deux egallement : foit fur icelle ligne conftruir le
triangle equilateral ACB.parla1p.1. & foitangle C coup-
péendeux egallement par laligne CD pardag. p. 1. Icdis
que CD coupe AB endeux egallement en D. A B
Carpuis que les angles du poin& C font egaux, & le D
criangle ACB eft equilateralylesdebxtriangles ACD, & BCD,ont deux coftez:
egauxi deux coftez & vnanglecgald vnapgle, & patla4.p.1.labafe AD fcra

cgallealabafe. DB, ;
PR OP. XL

Sur vneligne droitedonnée,& d'vn point enicelle, mener
vaeligne perpendtculaire. | -

Soitlaligne droite donnée AC, & lepoincten 6 .
icelle B:d'iccluy poinét il fautmenec vne ligne per- ST
pendiculaire. A

Svientdupoiné B prifes lesdeux lignesegal- =~ Y A
lesBF,&BD parlas.p.r.& fur DF foftbattiletrian- A~ D B~ F—g
gleequitateral DGF, & foit menéelaligne BG. Ic - o R
dis queicelle BG cft laligne perpendiculaire demandée. | :

Caclestriangles DGB,& FGB, ayans lestrois coftez egaux aux trois coftez
chafcun au fien, fcavoir DB 4 BF: & DG GF, par laconttiuction & GB com-
soun,ilsauront Jestroisangles egaux chafcunau fien-parla 4.&8.p.1.2infiDBG,




PREMIER.

7
& FBG,fcront egaux,& par ladeff.delaligne perpendiculaite iceux angles fe-
rontdroits & BGferaperpendiculaire, -

* PROP, XIL

Abaiffervneligne periendiculaitc furvne lignedroite in-
finic, & d'vn point horsicelle, |

Soitlaligne droi®edonnée AB,& Ie H p
pointhorsicelle C,duquelitfaurmener ¢
vne ligne perpendiculaire qui tombe
fur AB. ‘ ‘

Soitpris vn poin&a l'auenture dans
laligne AB,commelepointD: & apres
auoirmenélaligne CD,(oit d’efcrit vn cercle du centre C,& interual CD , cou-
pantlaligne AB enD & en F, & apresauoirmenélaligne CF, foit Fangle DCF
coupé en deux egallément parlaligne CG,commeenfcignela g. p.1.1edisque
icelleligne CG cftla perpendiculaire demandée. o

Carles deux trianglesDCG, & FCG,ontdeux coftez eganx i deux coftez:
commeDC,8 CGAFC & CG, & lesdeux angles fousle point C,egaux, & par
la4.p. 1.lesbafes DG & GF feront egalles, & lesautres anglesegauxauxautres:
angles,chafcunan fien: ainfiles deuxanglesau poin& G feront egaux , & parla
dc&nition delangledroit,ils feront droi@s,& Ia ligneperpendiculaire,

PROP. XIIL . .

Si vneligne droite tombant{urvae autreligne droite faie
deux angles, ou iceux feront droits, ou egaux i deux
droits, | ‘

Soitla ligne donnée AB, furlaquelie tombe vne
autreligne CD,faifant les deuxangles CDA,&CDB.
Xedis que iccux angles font droicts ou egaux 2 deux
droidts. ‘

‘Car ouicelleligne CD ¢ft perpendiculaire,ou elle
nel'elt pas. Sicllecft perpendiculaire les angles font
droi&s; Siellenel'eft pas, foit leuéela perpendiculai-
re.DF parlainp.ilesdeux anglesADF & BDF feront A
droiéts; mais lcs deuxangles ADC,& CDB, n’occu-
pent pasplus d’elpace queiceux ADF, & FDB,& conuiennentaneciceuy, &
parla8.comm.fent. ADC,& CDB fcront egaux a deux droiéts, ’

A iijj
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‘PR OP, XIIIL

Si4 Pextremité d'vneligne droite fe rencontrent deux au-
treslignes droites depart & d'autre dicelle faifant deux
angles egaux  deux droits, icelles lignes {e rencontre-
rontdirc&ement, ~

Soit la ligne DB, Pextremité delaquelle Bfe o

rencontrent deux autres lignes droites AB. & CB, ‘
faiantlesdeuxangles ABD, & CBD egauxa deux F
droié@s.Je dis que AB, & BC, ferencontrent dice- A BT

. ) B
&ement, & que ABC et vneligne droi&e.
Auvuement fi ABC n'clt ligne droite, foit continuée AB dire@cment , tant
w’il fera de befoin:ce quiferaadioulté a. AB direGement , ou bien tomberaan
gelfoubs deBC,ouaudeflus, foitau deflus, & foit ABF ,ligne droite, lesdeux
angles ABD, & DBF, [eront egaux i deux droits parlars. p.1. & les deux ABD
& DBC,fontaufli cgauxa deux droits, & parlar.com.fent.ils{eront egaux aux
deux ABD,& DBF, c'et2 {cauoirque DBC, & DBF, ferontegauxletoutd la
partic,ce qui et impofiible:donc AB,& BC,fc rencontroient diteGement.

. PROP. XV.

Si :icux'ligncs droitesfe coupentI'vnel'autre, cllesferont
Jesangles oppofez au fommet egaux.

Soientlesdeuxlignes AR, & CD, fecoupans
I'vnelaatecau pointF.Ie dis que les angles oppo-
fcz aufommet AFC,& DFB, f{ont egaux.

Car d’autant que AF tombe furlaligne CD,les
angles AFC, & AFB, font egaux deux droiéts
parlag. p.1. Irem pout lamelme raifon AFD &
DFB feront cgaux 2 deux droi&s:partantles deux AFC & AFD ,font egaux aux
deux DFA ,& DFB. Quefionoftele commun AFD, ledemeurant AFC fera
cgalau demeurant CFB.Lemelme fe peatdire des deux AFD, & CFB.

PROP. XVI.

Vn cofté d'vntriangle eftantprolongé, I'angle extericur

et plusgrand que 'vn ou l'autre des oppolez intericu-
rement.

Soit
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Soitletriangle ABC duquellecofiéBCfoie ~ ~ vgc” . N
continué¢iufquesen D : Iedis que'langle exte- - A\ = /‘7'3

[an)

ricut AGD, eft plusgrand quel’'vndesoppofez’ & _
interieurs BAC ,0u ABC. ’ VAR »

y'ainfi ne foit : Apresauoircouppé ACen BE—g e —¥
deux cgallement en G, foitmenée laligneBG, . “iii &N 0 1
& icellecontinuéeinfquesen H,Etfoient faiékes ¢ = - ='t. Ym

BG & GH epalles, 8 {oitmenée HC.Les deux
trangles AGB & CGH auront lesdeuxcoftez  * b
AG & GB cgauxaux deux coftezGC &GH , par laconftrution ,& l'angle AGB
egalalangle HGC,parla1g.p.1. & par la 4.p.1.Les bafes AB,& HC ferontegalles,
&les autresanglesegaux chacunaufien, & parce moyenl'angle BAG ,{eraegala
Yangle GCH,quin’eft que partic del'angle ACD,lequel pour cefte raifon fera plus
grandqueloppof¢ BAC. S T
Pour lafeconde partie, lamefme demonftration peureftre tepetée pout mons<
ftrer quel’angle exterienr ACD eft aufli plusgrand que I'oppof€ interienc ABC:
careftant BC couppé endeux egallementenF: & FL egal AF A, letriangle CFL,
avra P'angle FLCegal 2 CBA: Irem FCL eftant plus petit que FCM (leque] et
egal ACD,pailass.p.1.) Aufli ABC fera pluspetitque FCM , oufonegal ACD

PROP. XVII

Detouit trianglc deux angles de quelle fagon qu‘llsfomng
pris fontplus petits que deux droi@s. - S

Soit letriangle ABC :1¢ disqueles deux anplesB & B
Cfont plus petits que deux droiés :

Carapres auoir continpé le coﬂ% ACiefquesenD, IRERY £
left evidentpatlai6. p, 1. quelangle exteriecur DCB, __ -
eft plus grand que l'oppofé interieur B : Maislesdeux D
DCB & BCA fontegauxa deux droiéls, parlaiz.pr. .. |
Partant ABC & BCA font plus petits que deux droicts, Le
desautres angles en prolongeant vnautte cofté,

mefine f¢ peut faite

PROP, XVIIL © 5o

[ SN
RN

angle. |

-3 oLt

N . :
B
.

' De touttriangleleplus graind colté foufticnt Icplusg:and
: 3 e T
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Soitletriangledogné ABC, duquellecofté AC A
eft plusgtand quelecolté AB : Tedisque langle AB
C cft plusgrand quel'angle ACB, '

Qu'il ne foitaiofi. Puisque AC eft plusgrand que-
AB, foit d'iceluy recranché AD ?zf 2 AB: &foic | .-
menéBD, Letriangle ABD et Ifofcelle; & parlas, B
p: 1. les deuzangles furla bafe BD (eront egaux. Or'angle exterieur A DB eft plus

and quel’'oppoféintericurC parla16.p.1.Mais ABC citant plusgrand que ABD*
oraaulli plusgrand que fon egal ADB , & 3 plus forte railon ABC feca plus

grand que C.

PROP. XIX.

En tque triangle le plus grand angleelt fouftenu du plus‘
grand cofte. . _

" Saitletriangle ABC, duquell'angle A eft plusgrand

quel'angle C: Tedisquele coté BC cft plus grand que
lecoR¢AB.

Autrement il fera egal ouplus petir. Ilne peutefire
egal, d'antant queletriangle leroit Ifofcelle, & par la 5. _
p-2.les deux angles A & C feroient egaux contre 'hypo- A c
solp. th e peacaufli eftreplus pedit: d'autant quepaclai8. p. . 'angle A feroic plus
petit que Fangle C, qui eft aufli contre Phypothefe. Il feradonc plusgrand.

PROP. XX.

B

En toit triangleles deux coftez’, de quelle fagon quiils
{oient pris font plus gtands que le troifiefme, :

¢

“Soitletriangle ABC :Tedis quelescaltez AB D,

.

& BC font plus grands enfemble quele troificl- B |

‘meAC, S :
~ Qu'il ne foit sinfi apres auoir prolongé CB
iufquesen D, & faic BDiegal2 BA, foit me-_ % C

née laligne DA, Le triangle DBA fera Ifofcel-
le, & parla 5. p.1. les deux angles fur fabafe DA, feront ggaux, fgavoit ADB
& 'DA‘B.'ir{ais -DAG.; eftplus.grand que DAB : auffi fers-il plus grand qee
fon egal ADB, & par la 19. p. 1. DC fera plus grand colté'que AC. Mais DC
eft egalaux deuxcoftez CB & BA, partant iceuxCB & BA (erontplus grands

que AC, -
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PROP. XXI

Si des extremitez d'vn cofté de quelquetriangle, on mei-
nedeuxlignes droites {e rencontrans au dedans d'ice-
luy,icelles feront plus petites queles deux autres coftez
dutriangle, mais elles feront'angle plus grand.

Soitle tiiangle ABC,& des extremitez du cofté B
AC, foient menéesintericuremét deuxlignes fe ren-
cotransau point D.Ie dis queicelleslignes fo?tt plas G
petites que AB, & B C. Mais quelangle D «ft plus |
grand quel'angle C. A A C

Qu'ainfi ne {oit continuée CD ,iufques au point
G parlazo. p. 1.1es deux coftez CB, & B G du triangle CBG, feront plusgrands
?ucla troifiefme CG. Que (12 GB,& BC,plusgrids que GC,on adioufte cho-
e egalle AG, lestouts AG, & G C, feront touliours plus petits que les touts
AG GB BC. Pareillementles deux coftez AG, & GD da triangle AGD font
plus grands que le troifiefme AD :aufquels i onadioufte chofe egalle, fcanoir
CD,lcstouts AG GD DC feront toufiours plusgrands que les touts AD &
DC: 3 plus forte raifon AB & BGC feront encores plus grands que AD &
DC. : '
SOMMAIRE.

Zesdeux coftez, AB ¢ BC font plusgrandsquelesdens A£G ¢ GC.
Maislesdenx AG GC fintplusgrandsquelesdens AD ¢ DC.
A plus forterasfin A B ¢ BC faront plus grandsgue AD ¢ DC. :

Pour la feconde partieJedis que 'angle D eft plusgrand quel'angle B. Car
d'autant qu'il eft extericur autriangle DGA, il fera plus grand que fon oppof&
intericurement DGA parla 16, p.1.lequel pourla mefme raifon eft aufli plus
grand que fon oppoféintericurement B:& 2 plusforte raifon D fetaplus grand
queB. ~

PROP. XXIIL

Faire vntriangle de trois lignes droites, egallesa troisau-
tresdonnées,maisil faut que deux coftez de quelle fa-
gon qu'ilsfoient pris, {oient plusgrands que letroifief-

. me.

' B i
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Soient les trois lignes donnédes HI
K, defquelles deux de quelle fagon quel-
les foient prifes font plus grandes que la
troificfme. Il faut fairevntriangle d'icel-
les oudetrois autres egallesdicelles.

Soit prife vneligne droite,tant gran-
dequ’ilfera debeloin, comme AD, de
laquellefoitretranchéc AB, egalle 2 H, 4
& darefte, BC, egallea I, & CD. egalle
AK: & foitdefcritvncercledu centre B,
& interual BA. Item vn autre ducentre
C, & interual CD, coupant le premier
cercleau poin@ F, duquel foient menéesles deux lignes FC, FB. Iedis queles
coftez dutriangle BFC, font egaux aux troislignes données HIK. o

CarBA, & BF eftans egalles par la diff. da cercle,item CF & CD, 1 eft eui-
dent quelestrois coftez du triangle BFC, font egaux aux trois lignes AB, BC,
CD, lefquclles cftants egalles aux dannees , aufi les coftez du triangle, feront
cgauxaux lignes données. ,

PROP. XXIII

Survaneligne droite donnée, & fur vn poiné donné en

icelle faire vn angle rectiligne egal 4 vn angle redtili-
gne donné. R ‘
»

Soitlalignedonnée AB:&lepoin& g
enicelle B, furlequelil faut faire vn angle ¥
re&iligne egal 2 'angle retiligne donné
DFG. _

* Soit menée la ligne DG, & fur BA, - o
foit bafli parla 2 2. p. 1. le triangle BAC, A] \ /D
ayant les trois coftez egaux aux troisco- -}

Rlcz gu triangle DFG. Il eft cuident paria8. p. 1. quel'angle B fera cgal 3 'an-
gle F. ’

G

PROP.. XXIIIL

Si deux t'tiangl"es ont deux coftez egaux i deux coftez,
chacunau fien, & langle d'iceux coftez plus grand que
T'angle, ilsaurontlabafe plusgrande que labafe, |
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Soientdeuxtriangles ABC & DFG, lefquels les deux coftez AB & BC font
cgaux auxdeux coftez DF & FG,chafcunau fien, Mais l’anﬁlc F eft plus grand
quel'angleB.Iedis quela bafe DG eft plus grandequela bafe AC.

Etd'autant que 'angle DFG eft plus grand que l'angle B, foit fai& I’angle
GFH cgalaB parla 23. p.1. Evapresanoir egallé les coftez, {oit menée labafe

_GH. Laquellcoutombera furlabale DG,commelat. figure, ouau deffus d'i-
celle,commeenlaz.onaudeflus comme enlas.figure. :

L Qu'elletombe premierement furlaligne DG, comme en la1. figure par
la4. p.Labalc GHiera egallela bafe AG , ayansles deux triangles ABC &
GFH deux coftez egaux 3 deux coftez, & Fangle B egalaFangle GFH. Egparce
que GH eft plus petit que DG,aufli AC fon egalle,{eraplus petite que DG,

3. Qu'cllctombeau dellousla bafe DG, comme enla 2. figure, 8 foit me-
néclaligne GH. Letriangle FGH feraIfofcele. Exparlas. p.1. les anglesFGH
8 FHG feront egaux, Etpartantau triangle DG H ,I'angle DH G quieft plus
grand que 'angle FHG, (eraanfli plusgrand quel'angle DGH quin’eft que pac-
ticde fon egal FGH, & par la18.p.1.DH fera plus petitcolté que DG, d'autant -

qu'’il foutient vn plus petit angle, & par confequent fon egalle 4C.

3. Quelletombefinalementaudeflus delabafe DG,commd®nla;. figure.Il
eft cuident que Jesdeux lignesintericures HG & HF font pluspetites que FD,.

& DG parlazi,p.1. Mais FD eft egalled FH, par confequent DG plusgrande .
que HG. R S

‘ PROP. XXV. .

Sideux tri‘a'.gl'cs ontdeuxcoftez cgauxd deux co&c; chaf
cunaufien, & la bafe plusgrandequelabale, ilsauront
auflilangle d'iccux coftez plu_s gtand que Fan gle.

Soient deuxtriangles A BC & DFG,

B F
defquels les deux coftez AB & BC font '
egaux aux deux DF & F G chafcun au ficn, .
Maisla bafe AC eft plusgrande que la bale e '
DG. Ie dis que I'angle B eft plusgrand que
: B iij '

Iangle F,
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Autrement il fera egal ou plus petit. Maisil ne peut eftre egal d’autant que
pa la 4.p.Llesbafes AC & DG feroient egallescontre lhypotefe.Parcillement
il ne peut cftre plus petit, d'autant que patla 24. p.1. labafe AC feroit plus petic
que DG.doncil (era plus grand. .

PROP. XXVI.

Si deux triangles ont deux angles egaux 3 deux angles
chafcunau fien,& vn cofté cgal 4 vn cofté, {cauoir fon
femblable, autre angle, & les autres coftez feronte-
gaux,chacunaufien.

Soicntdeux triangles ABC & DFG, defquels A D

lesangles B & C fontegaux auxdeuxF, G chal- .
cunau fien, & le cofté B C egal au cofté FG. '
Ie dis que les deux autres coftez font cgaux

B r I

chafcun au fien. Et autre angle egal 2 l'autre c

angle,

Ca% puis que BC ¢t £gal AFG , aufli ABferaegal 2 FD. Autrement il feraplus
grand ou pluspetit. Ets'ileft poffible que FD foit plus grand que AB,on pout-
ra retrancher FH cialle 3 AB.Etparlaq.p.1.l'angle Beftantegald langlc F, 13
bafc fera egallea labafe, & lesautresangles egaux aux autres angles chafcun au
fien: c'elt 2 fcavoir qué 'angle HGF feraegal a I'angle C,auquel cft aufsi egal
Yangle DGF. Partant les deuxangles DGF & H GF [eroient egaux la partie au
tout:ce quieft gbfurde: donc DF n’cftoit point plus grand que BA,

+ Soient main%cnantdcux autres coftez que BC & FG egaux,{gauoir ABADF,
ouACA DG. lls’enfuiura toufiours le mefme inconucnient, les deux angles
B, & C demeuranstoufiours egaux auxdeux F & G. Car en pofant AB egal
a FD, il faudraque BC foitegal A FG. Que fi on di& que FG foit plus grand , on
tetrancheraFlegalled BC, & apresauoir menéID, on conclura parla4.p.1.
quelangleBeftant c%al A langleF, lesautres angles du triangle ABC feroient
cgaux auxautres anglesdu triangle FDI, chalcunau fien, ffauoirl'angle Cegal
Alangle . Maislesangles C,& G fontaufsi egaux. Partancles deux angles I &
G feroient egaux, l'exterieur2 fon oppofé interieur contre la 16.p- 1. DoncFG
n'eltoit pas plus grand que BC. : .

SOMMAIRE.

Les coftex, BC ¢° FGeflanseganx ,anfGs A8 féra egals DF.
Maislesanglesdicenx B O F [int egas, )
Partans onpews conclurresouscla prop.parla 4.p.dece hiure.
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PROP. XXVIL

Si vne ligne droite tombant fur deux lignes droites fait
 les angles oppofez alternatiuement egaux , icelles li-
gnes feront parallelles.

Soientdeux lignes droies AC & DG furlef

quelles tombantlaligne droicte BF faictlesangles ' Y
CBF,& BFDalternatiuement cgaux.lcdis que AC : 8
& DG font parallclles, D . &

Autrement fi clles ne font parallelles , cftants
continuées, clles e rencontreront. Quefi elles fe ,
tencontroient comme au point H, elles feroient vntriangleauec le cofté BE,

& I'angle extericur DFB feroit plus grand que Poppofé interieur FBC parlaié..

pe.cequielt contrel’hypotefe. Donclesdeux lignes AC: & DG ne fe rencon-
trerontiamais: & parla derniere deff. icelles feront parallelles. .

PROP. XXVIIL

SivncliFne droite tombant fur deuxlignés droié&es,fai&

I'ang

¢ extericur egald fon oppofé interieur dumefme

cofté,oubienlesdeuxintericurs de mefme cofté egaux

a deux droits,icclleslignes feront parallelles.

Soient deux lignes AB & C D, fur lefquelles F.
tombant vne autre ligne FG elle fait I'angle ex- A, B B
terieur FHB,egal 2 ' HID fon oppoféintericur de
mefme cofté. Ie dis que AB & CD font paral. €% D
lelles. \-G

Carparla 15.p.1.langle FHB eft egal2l'oppofé aufommet AHI, & parlaz
comm. fent. AHI (eracgal alternativement A HID, egal A FHB, & patlazy. p1,
AB,& CD feront parallciles.

Pourlalecondepartie. Te dis que (i lesdeux angles interieurs de mefme co-
ft¢ B & HID font egaux deux droits,queaufli AB& CD feront parallelles
Carparla 13.p.1. Lesdeuxangles Cici & HID fone egaux 2 deux droits ar:
tant aufsi egaux aux deux BHI& HID. Quefi d'iceux angles egaux-on t;({dc
commun HID, les demcurans BHI & HIC fe trouueront alternatinemene
cgaux,& parla27,p,1.AB & CD feront parallelles.

B

[N
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PROP. XXIX.

Sivneligne droite tombefur deux lignes parallelles, clle

 feralesanglesoppofezalternativement egaux,& I'exte-
rieur egalafonoppoftinterieurdu mefmecofté: &les
deuxintericurs demefmecofté egaux d deux droits.

Soitla lignedroite FG tombant furles *
deux parallelles AB, &.CD. Ie disen pre- A H/r; B
mier licu que les angles AHI. & HID op- . r— . i
polez alternatiuement font egaux. . C I / D
- Autrements’ils ne fontegaux 'vnfera - — /: ) ~

plus grand ou plas petit. Soitdonc AHI <G
plus petit s1l eft poflible que HID: & fi
aiceux anglesinegaux onaadioufté chofle commune, fgauoir'angle HIC, Les
deux AHI & HIC feront plus petits,que les deux HIC & HID, lefquels parla
13.p. 1.eftans egauxd deux droiéts ,HIC & AHI ferontplus petits quedenx
droits,& parlapenult.comm. {ent.les deuxlignes AB & CD ne font point pa-
sallelles:ce qui eft contre noftre hypotefe. Doncil falloit que l'angle AHI fult
cgHal'angle BHD (onalterne oppofé. :
~ Pourlafeconde partie,Je disquelangle exterieur FHB ¢ft egal 2 (on oppofé
Aintericur de mefme colté HID: ce qui eft manifefte parce qui a efté demonftré
cy deffus,quelesangles AHI & HID eftoient egaux,eftdtaufsi FHB cyal 3 AHI
parlarts.p.r.& pat la1.comm.fcnt. FHB & HID [eront egaux, cftanstous deux
cgaux aumefme AHL
Pourlatroifie{me partie,Te dis quelesdeux oppofezintericurement de mef-
me cofté AHIL,& Hl Cflontegaux a deux droiéts: car sil eftoitautrementlesli
grics AB &.CD nefcroient parallelles parla penult.com.fent, '

PROP. XXX.

Les lignes droites parallelles 3 vne melme ligne droicte,
font parallelles entre elles.

Soit AB parallellea CD, & C D parallellea ‘
FG.lcdis que AB,& FG font parallelles. A B
* Carparlazg. p.1.i onmecine la ligne MK o X

langle extericar M H B fera cgal A Foppolé

inzerieur HID , eftant AB, & CD parallelles, F — G
parcillerment HID fera egal 2 IKG pourla -
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mefme raifon, eftans CD & FG parallelles, & parla1,comm, fent. angle ex-
terieur MHB feraegala FoppoféinteriecurIKG, & parla 28, p.1. AB & FG fe-
ront parallelles, - ' T S

PROP. XXXI.

Survn poin& donné, mener vne ligne droite parallclle i
voeligne droi¢te donnée.

Soitle point donné A, duquel faut mener A C
yneligneparallelledladonnée CD. Ly
Soitmch.éclaligneAF‘faifant l'angle AFC, \ o
& furicelle,& au point Afoit f1i& angle BAF vl K. -
cgald l'angle AFC alternativement, & parla "€ . '"F D
27.pa.Leslignes AB.8& CD feront parallelles. )

Carlaligne droite AF tombant furicelles faiéles angles oppofez altetnatine-
ment cgaux. _ -

v " pRor xXXIL

En touttriangle I'vn dés coltez eftant .pr_olo,ngé, langle:

cxterieur elt egal aux deux oppofezinterieurs,& de cha~
- cuntrian glclcs troisan glcs interieurs fontegauxd deux:
droits. . : :

Soitletriangle ABC, duquelle cofté BC
foit prolongé iufques en D, Ic dis en pre-
mier lieu que Fangle -extericur ACD, eft
cgalauxdeux oppolcz intericursB& A. ., .
~Quilnefoitainfi, qu'on meinc CFparal- B
lellea BA parla3r.p.1. & parla 29.p.lesan-

gles BAC, & ACF {cront alternatinement egaux : item Uexterieur FCD fera:

egal 2 fon oppofé intericur CBA. Partantil eft manifeftequeletotal ACD, eft
alauxdeux A& B oppofezinterienrement. '

Pourlaleconde partie queles trois angles A,B & C interiéurs du trianglc A:

BC fout cgauxd deux droits; Heft evident, eltant ACD ¢gal aux deux A, &

B:M-is ACD auec ACB font egaux 2 deux droits parla;. p. 1, Partantles deux

A & Baucc ACD, [eront cgauxa deuxdroits, . '
C
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| PROP. XXXIIL

Leslignes droites qui conioignent deux lignes droites e-
galles & parallelles, 8 de mefme cofté,font aufliegalles
& parallelles. . ,_

Soient deuxlignes droiétes AC,8 BD,qui con- A B
ioignent de mefme cofté les deux autceslignes A
B, & CD egalles & Parallelles. Iedisque AC, &
BD fontauffi cgalles & parallelles.

Qu'il ne foit aiali, {oi menée la diagonallc A o D

D. Icelle tombant fur les'deux parallellesAB, & , .
CD fcralesangfes BAD,& ADCalternatiuement eganx parlazg. p.1. Item A’
B,& CD eftantegalles,lesdeux triangles BAD, & CD A auront dcux coftez
cgaux 3 deux coftez, & vnangleegald vnangle, & parla 4. p.1.labafe ACfera.
egallcalabafe BD, & l'angle CAD feraegal alternativemental'angle ADB, &
parlaz7, p.1r.lesegalles AC, & BD feront auffi parallelles. .

PROP. XXXIIIL

En tout parallcllograme , les coftez & les angles opofez
_ fons egaux,&ladiagonallelecoupeendeux e gallemée..

Soitle paraliclograme ABCD. ledisquele colté AB
eltegalafonoppof¢ CD, & CAADB. Langle Cegald A
Yangle B, & 'angle A al'angle D,8& qu'il eft couppécn
dcuxegallement parla diagonalle,AD. '

Car puisque ABCD cft paraliclograme ABfera paral- ¢ 4
lelle2CD,& ACABD, & parlazg.p.r.langle BAD fera : '
alternativement egal 30'angle ADC : reml'angle CAD alternatinement efgal 3
Yangle ADB. Ainfilesdeux trianglesBAD, & ADCauront BAB, & BDA an--
glesegauxaux angles ADC & CDA chafcun au fien, & le cofté commurn entre
ictuxangles AD. Et parla26.p. 1.lesautrescoftez AB & BD feront egauxaux
auntrescoltez AC,, & CD chafcunau fien & lautre angle C egalaFangle B. Eti
il eft evident quelesdeuxangles au point A feront egaux aux deux enfemblean
point D. Encores parla 4. p. 1. les triangles: ABD, & ACD feront egauxice
quicftoitd prouner,. .
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PROP. XXXV.

Les ii_arall}éllogrames conftituez furmefmebafe, & entre
mefmes parallelles, font egaux entre eux. -

Soient deux parallellogrames ABCD, & C B Q

D GF tous deux fur melme bafe CD , & ‘entre B
mefmes parallclles AG, & CD. Ie disquiils font
egaux.

gCar parla 34. p.1.lescoftez opofezdes parallel- &
logrames eftans egaux AB , & CD feront egaux, .
Item C D, & FG, & partant A B, & FG egaux ,anfquels fi onadioufte la ligne
commune BF, AF fera egalled BG. Item ACABD: lefquelles cftant paraliclles
Vangle exterieur D B G feracgal a Poppofé intericur CAF, & par la 4.p. v.les
triangles CAF, & BDG feront céaux :defquels (i onoftele triangle commun
BHF, les demeurans trapezesBACH,& DHFG feront egaux:aufquels fi on ad-
ioufteletriangle commun CHD. le parallclog. ABCD fera egal au parallelio-
grame¢ CDGF. '

SOMMAIRE.

Zestriangles ACF, BDG fintegans.

Mass lesparalleliogrames £BC D ¢ CDGF fint compofex dicenxem retranchant la piece
commune BAF ,c*dimﬂm qﬁ’ihumm CHD, '

Partans par bescommunes fentencesicewx parallellogramesfont eganx.

PROP. XXXVI

Les parallcllogrames conftituez furbafes cgalles, & entre
mefmes parallelles, font egaux entre cux.

Soient les deux parallellogtames ABC A BF Q@
D, & FGIHayanslesbafes CD, 8 Hle- |-
alles & entreles mefmes parallelles AG,
& ClIcdisquilsfontegaux.” =~
Qu'il ne foit ainfi : foient menéesles D H 1
deuxlignesCF, & DGlefquelles par lass. )
J ferontparallelles, d'autant qu'elles conioignentCD, & FG egalles & paral-
rclles. Car CD cftantegalled HI, & HI2FGauffiFG & CD fecont cgalles. Et
par confequent FGDC fera parallellograme fur mefmebafe & entremefmes
pasallelles quele paralleliog. ABCD, & paclass. p.1. ilsferont cgaux, & pasla
' Cij




melme prop.il fera aufli egal au parallellog. FGIH eftant fur mefme baft auec

iccluy FG,& entre mefmes parallelles AGCLEt parla com, fentles parallellog,
ABCD,& FGIH ferontegaux. o : t

SCHOLIE.

11fauticy entendre que lors quelon dit, que les parallellogrames foient fue
vne mefme bafe & entre mefmcs parallelles, ou furbafesegalles, qu'il faur que
1abafe foit portion des lignes parallelles. Autrement on pourroit monftrer la
ropofition eftre faulle en cefte fagon. ‘
Soiétles deux parallellogrames AF & FB tous deux

fur la bafe DF,&entre mefmes parallelles AB & CG. T P "
Ie dis qu'ils font'egaax. Ce quicft cuidemment faux.
Le mefmefoit entendu destriangles, aux prop. (ui- l
uantes. - : {
C P G

PROP. XXXVIL

Lestriangles qui font fur mefmebafe, & entre mefmes pa-
rallelles, fonc egaux, - |

Soient deux triangles ABC, & BD Ctous deux fur Cp
famefmebafe BC,& cntre mefmes parallellesAD,& A PG

BC. ledisquils(ontegaux. : .

Car fi on mcine CF paralleHe3AB, & BGparallclle
2CD, les parallellogrames feront accomplis AFBC, B «
& BCDG: defquelsles triangles donnez fontlamoi-

tié¢chalcundu fien parla 34.p.t.Lefquels par ce moyen [eront egany,cftansleurs
doubles parallellogrames egaux parias. p. 1.

PROP. XXXVIIL

X

Lestriangles conﬁitucz_furbafcs egalles & entre mefmes .
parallelles fontegaux. , -

Soientdeuxtriangles ABC, DFG furbafese- g A1 D
gallesBC,& ¥G, & cntre mefmes parallellesH D, R
- & BG.Iedisqu'ils font egaox. \ )
Carapresauoirmené BH patallele ACA , &
“Flparallellea DG paslasr.p.t. Lesdeux paralle., g CF =)

logrames HC, & IG cltans fur bafes egalles, & , :
* patre melmes pacallelles,feront egavx pacla 36. p.r.aufli egalles ferontleuts moi-




PREMITER., ax
ﬁci,fqéhbides ttianglesdonnezBAC ; FDG par 13 gwogt. 1ieRarie les parallelios,
grames coupszcndearcgallement parlesdiaganallesBA; & FD., . - 1)

SRR R APTE [T TR 1Y

Lestriangles egaux conffituez fur.mefmebafe, & demel-
- meparc foncauflyencremelmes pacallelles, 7

Soientdeuxgrianglescgaux ABC, & BCD conftituez ‘4 S
furmefmebafle BC,& dec mefme part. [e dis qu'ilsfont en-
tremefines parallelles’, ¢'eftd dire que i ondicine laligne - )
AD, clleferaparallelle BCi -~ »u o vr ] cnarsn, 1)

Autrement dupoint A on'en poutta mener ynautre o Yem—tNQ@ .
quiferaparallelle2 BC(fi AD nel'cft)parlasrpinLaquel: .~ 7. ;

* letombera oubienau deffus de AD ouan deflous,qu’elle tombe premieremen:
au deflus, & foiticelle AF,¢'it eft poflible: & apres auoir continné BD infques en
F,& mené FC. Les deus triangles BAC, 8 BRG patlagi. paayans mefme bafe,
& entre melmes parallelles feront eganx. Irem BAC, & BD C font auffi egaux,
partant BFC, & BDC feroicnt aulli cgayxlapartie au tout,donc AFparallcllene -
ouuoittomber pardeflus AD.Lemelmeinconuenient s'enfuiura fi on pofela
parallelle AG au deffous de AD, caril s'enfuiura quelestriangles BGC, & BDC

fontcgaux, ce qui ne peur eltre:donc dy point A on ne meneya point d'autre li-
. Dl U A GRS '

- gneque AD parallellea BC.

(%]

S . P Rﬂo P. X,L. mr '

Lestriangles egaux conftituez furbafes egalles & de mef-
- meparr,fontayflr enre mbefmes pafallefles, -
} o : R PR 7."‘v‘:.1-”‘i [ /
Soientdeux trianglesegaux ABC, & DFG® - ° '
conftituez fur bafes egalles BC,&FG, & de -
mefme part. le dis qu‘ﬁs font auffientre mef-
ires parallelies, e’cft & dir¢ que fi on'meine vne
lignedroitede A, en D;queicelle feraparallel« - | - Y
leaBG. . . B T eF Q.
Autrement du point A onen poutra menet vne autre qui fera parallellel B
- G.(lAD nel'eft)parlasrp.a.Laquelle tdbera onaudeflusdeAD,ouau deflons
Soitdonc premicrementau deilus, & {oiticelle AH s'il eft poflible. Les denx
trianglésBAC, % FHG feront egaux parlas8.p.5.- MaisBAC, & FDG fontaufli
egaux :partant FHG & FDG feront egaux para1. com. fent. ce quieftimpoffi-
ble comme enla precedente. Parcant [a parallee niende du poine gne.tombcra
. i

-~



P  ELEMENT
pointaudeflusde AD. Lemeflmejaconuenient s’enfuiura fion lafai& tomber

au defloubs, comrhe Al:cat leserianglesFIG , & FDG fc trouucroient egaux,
doncdu point A nc pourra cftre menéeautreligne que AD parallellca BG.

PROP. XLI

Sivn paraillcllé"gfa‘m'c &'vn ti‘iangic ont vne mefme bafe,
& fontentre mefmes parallelles, le parallcllograme fera
doubledutriangle. ’

Soitle panallellogranye ABDF eftant furlamelme bafe DF B C
auccletriangle DFC, & tous deux entre mefmes parallelles '
AC,& DF;ledis quela paralicilograme eft double du tridgle. »

Car fi on meincla didgonalle AF, le triangle ADF ferala

moitié du parallellogr.parlas4.p, lequel feraegal aq trian-- D
le DCF,parla38. p.1, partantle parallellograme qui eft dou-
edel'vnferasu dqublc de l'guttc.

~ PROP. XLIL

)

Faire v parallellograme egald v triangle donné, ayénc va
angle egaldvnanglere&iligne donné, '

Soitlctriangle donné ABC, auquelil faut faire vn
parallellograme egal,ayant vn angle egalal'angledon- &, G_H
aé¢D.

Soitlabafe dutriangle BC coupée en deux egalle-, :
ment en F & apres auoirmené AF foit f2i@ I'angle GF ‘
Cegalialangle D parla2;. p.1. & parla 31 p. 1. foient ' l_l’_
menéeslespanallelles AHABC,& CHAFG.ledisque g~ ¥ C
lc parallellogra. FH eft egal au wiangle donné BAC: .

Caril eft evident qu'ila vnangleegal alangle donaé par laconftru@ion, lerefte
fe preuuc par laprop. precedente, fgauoir que le parallelog. FH et double dn
triangle FAC, duqueleft avffi double BXC eftant BAF egal A FAC parla
39.p. 1. d'autant qu'ils {font fur bafes egalles, & entre mefmes parallclles, & les
deux salemble BAC(quieftletriangle donné){eront egaux au paralicllograme,

PROP. XLIIL

Entout par:all_cllograme, lesfupplemens des parallcl]ogra-
~ mesquiflont{urle diameurcfontegauxentrecux,




"PREMIER. 23

Soitle parallcllograme CB,fon diamettre AD Al'en- A - B
tour duquel fontles paraliellog, HF;& 1K.I¢dis queles = Y
fupplemens CG, & GB font egaux. ~ —iK

Carparla4.p. 1. Letriangle ABD eft egalantrian-
gle ACD, & AFG, & GKD cganxd AHG, &GID, car ¢
iceux parallellograrites font touftours cotipez endeux . ‘
egallement, & partantlerefte GB (era elgal au refte GC:d'autant que quide cho-
fes cgalles ofte cliofes cgalles leseftes '

ontcgaux,
PRODP. XLIIIL

- Survneligne droite donnée deferite vn parallellogramee-

gala vntriangle donné ayant vnangle egal avn angle

reiligne donné.

Soit la ligne donnée AB, fur laquellc il
fauc defcrire vo parallellograme egal aueri-
glc FBC,& ayantvnangle egaldlangle D.

Soit prolongée ABiufquesen C , & foit -
conftruitlcparallellog. BM egalautriangle
FCB ayant!'angle LBC egalaudonné D, le-
tout parla 42, p. 1. & apres auoir continué leslignes ML iufques enK, & MC.

tant qu'ilfera de befoin foitmenée AK parallclled LB, &1a diagonalle KB con-:

tinuécinfquesa ce qu'ellerencontre MG an point G,ce qui doitarriuer n'eftant
KB parallclled M C parla penalt. com. fent. & dupoinz G foit menée GI:

parallelled CA, & foitprolongée KA iufques enl & LB infquesenH : Ie dis-
que B cltle parallellogr. demandé.

Carparla 43.p.Bl conftruit furlaligne BA eft cglal ¢ BM partantaufli au trian-

gle FCB, & fi parlays.p.:langle ABH clt cgal ALBC, lequel eftant cgal au don~
né D,ABH,feraaufli cgalaudonné D, . .

PROP. XLV.
Faire vn parallellograme egal 2 vne ﬁgurc' reiligne

~donnéc, ayant vn angle cgal & va angle we&iligne
- ‘donné, - |



24  ELEMENT

Seit la ﬁgm re@iligne donnée ABCD , & I'angle _ _
do nn’éé’Fﬁir lequelil faw faicc le paraljellograme de-. R M o
mandé. ' ' .
Sditmenéelaligne DB faifant deux triangles'dela
figure recuiligne donnée, & par la 42. p.1. foit fai&k le — N
parallellog. GM cgalautriangle ABD,ayapt vnangle G -
cgal alangle donné F.Ivem fur LM fojtbafty le paral- . ...
lellog, LO egal au triangie DBCayaat vn angle egal
audonnéF parla44.p.1.iccux GM, & LO feront 4
cgaux lafigurerectilignedonnée ABCD.: -

Ie dis d'audtage qu'ils ferde vn parallcllograme: c'elt :
ddire queleslipnes GL & LN,HM & MO fezencontrentdirestement : Car les
angles GHM, & LM O eftant chalcun egal X angle donné Filslé feront auffi en~
tre eoxzaufquelsdion adipube Pangle comimun LMH,les deux angles GHM, &
LMH quifont egaux 2 deux droicks par la29.p.1.cftant HL, paralleltograme:fe-
rontegaux aux deux angles LMH,& LMO, lefquelspartant {er6t egauxa deux
droids, & parlatg. p.1.lesdeuxlignesHM,, & MQ {erencontreront dire@e-
ment.Parcillementles deux angles GLM, & LNO eftansegaux parla 74.p.1. &
'pour eitreoppofeza angles egaux , Que fid iceax onadiouftelangle commuin
MLN, par lemrefme difcdursquecy deflusles deux lignes GL & LN {erencon-

trerofk dife@émentainfiHO, & GN eftantlignesdroites’, & conioignant de
melme partles ega'les &cparaliclles HG & ON, elles ferontaulli egalles & pa- :

rallelles par 1a33.p.8 GO fera parallcllograme.
. PRORCXLVEL

Survnelignedroiéte donnée d'efcrire vn quarté.

o

7 .

Soitlaligne droi@e AB lurlaquelleil faut d’efcrire vn quareé B
du point A,(oit mcnéqufignc perpendicalaire AB parlatrp. A
1laquellefoitfaicteegalled AB parla3. p. 8. & apres auoirmend
CD parallellcd AB,& BD parallelled AC parlazi. p.1.Iedis que
le parallellograme AD eft quarié, - - :

Careflant parallellograme, les coftez, & les angles oppofez D
fontegaux, partant AB cgalaCD,& AC3BD, mais A Ceftant
cgald AB,parla conftructionil eft evident que les quatre coltez i
fontegaux Item l'angle A cftantdroit parla conft:uétion,auflifon oppofé D fe-
radroi& parlaz4.p.1. & parlazg.p.ilesdeux angles A & C oppefez intcticures
ment demefines coftez cltans egaux ) deux droiéts, & angle A cftant droi&
Fangle C feraaufli droi: partantaufli droié fon oppof¢ B, & les quatreangies
ABCD {cront droiés,& parla deff.du quarre,lafigure AD fera quarrce.

PROP.

-



PREMIER. 2§
PROP. XLVIL

Au triangic reGtangle, le quarré du cofté quifouftientl'an-
gle droict , eft egal aux deux quarrez des deux autres. -
coftez.

Svitle triangle re&angle ABC, furles coftez
duquel foient defcritsles trois quartez AK, AG -
BF. Ie¢ dis que le quarré ducot¢BC, quifou-’
frient I'angle droi& BAC , fcauoir FB , eft cgal K
zux deux quarrez des deuxautres coftez AK &

G. :

Qu'il ne foit ainfi. Premicrement il eft cui-
Bent queles quatre anglesau point A font droits
parladeff.duquarré, & parlarg.p.a.JA, & AC
ferencontresont dire@ement. Item BA, & AH.
Soientmenéeslesdeuxlignes AD,& KC, & du
point A foit menée AL parallelled CF.

Ie dis maintenant que les deux triangles AB
D,& KBC ont deux coftez, egauxa deux coftez
fqauoirKBABA, & BCa BD:carlescoftez des quarrez font egaux & l'angle KB' -
Ceftegalalangle ABD, d'autant quelesanglesKBA, & CBD fontdroicts &
egaux,& ABC cft commun 2 tous les deux,& parla 4.p.1.les triangles ABD, 8
KBCfont cgaux. Maisle quarré KA cft double du triangle KBC parla 41.p.1.
carils font fur mefme bafe KB, & entre mefmes parallelles,il feraauflidouble de-
fonegal ABD : duquel leretangle BL eft aufli double parlamefme 41.p. 1. &
par confequentle quarré AK fera egalanre@angle BL , car les chofes doubles.
d’vne mcgnc font egalles entreelles: par mefme difcours on prouucra que lere-
&angle CL eft egal au quarré AG parrant lesdeux enfemble BL, & CL feront:
cgauxaux deux quarrez enfemble AK,& AG.

SOMMAIRE. "’

Le reﬂarjgle BI ;}(i eqlas guarre BT, ¢> LCegalan quarré CH.
Maislesden reftanglés BL,Co* LC fomt eganx an qgudrré BF,
Laconcinfion eft facille.

PROP. XLVIII,

Si le quarré de I'vn des coftez d'vn triangle , eft egalaux
quarrez des deux autres coftez , le triangle fera re-
Ganale. . o '

D.



26 ELEMENT
Soitle triangle donné ABC, duquel le cofté BCdel-

critvn quarré egal aux deux quarrez des deux autres co- 0
ftez BA,& AC.Iedis que l'angle BAC eft droi&.” A
" Qarapresauoit mené AD perpendiculaire2 AC, par

lan.p.1.& fait AD egalled ABfoitmenée CD.Letrian. §
gle CAD ferare@angle,& parla47.p.r.lequarré de C ‘
D fera egal anx deux quarrez de CA, & AD lefquelsfont egaux aux quar;cz deB
A, & AC, cftansleurslignes egalles ; & pacla1. com. fent. e quarré de BC fera
egalan quarté de CD: partantfa ligne CB egalled CD, & les triangles BAC, &
CAD ayanslestrois coftez egaux aux trois coftez chafcunau fien,l'angle BAC
feraegalal'angle droit CAD parla 8.p.1.partant il fera auffi droic,

C

Fin du premier Element.



DEFINITIONS.

22N O vr parallellograme rectangle eft compris
$p-4d desdeux lignes droites quifontl'angledroit.
gf-;'. 2. Entoutparallellograme,l'vn des parallello-
rames delcrits & I'entour du diamettre auec
lesfupplemens eftappellé Gnomon.

PROP. I. .

Sidedeuxlignesdroites,I'vne cft coupée entancde parties
quel'on voudra, le re@angle compris des deux toutes
elt egalaureangle delanoncoupée, & d'vne chafcu-
nepartic decellequiclt coupée.

Soientles dguxlignes AB,& C dontlapremiere AB eft cou-
péeal'aduanture en AD, DF, FB. Ic dis quelere@angle com- |
pofé des deux lignes AB, & C fera cgal aux trois re@angles
compris des trois {c&ions,& delaligne C.

Qu'il ne foitainfi, Quwon meine AG perpendiculaire 3 AB .
patlan.p.1.laquclleparla 7. p. 1. foit faikeegalle 3 C, & dve~—4—7—5
point G foit menée GK parallclle AB, & BK parallelled AG™ * o —

Parlan p.r. Ileft euident quele rectangle AK fera compris des
~ deuxlignesdonnées. Item foientmenéeslesdeuxlignes DH,
& FI parallelles2 AG parlasr. p. 1. lestrois parallellogrames AH, DI, FK feront
compiis des lignes AG,DH,F1,& destroisfegmens AD, DF,FB, c'eft 2 direde
laligneC,& d’iceux trois fegmens.Mais iceux trois parallellogramesreétangles
convicnnent aure@angle AK comptis des lignes données:  parla 8.com.fens
“ilsluy fontegaax:
D i}




28 ELEMENT
PROP. IL

Sivncligne droite eft coupée comme on voudra, les re-
- &anglescompris de la toute & d'vne chafcune partie,
font egauxau quarré de latoute, |

Soit la ligne droite AG, couppée comme on vou-
dra au point D. Ie dis quelere@angle de la toutte AG B] cC
& de la partie AD, auec lere@angledelatoutte AG &
de Fautre partic DG, font egaux au quarré de la vout-
te AG. .

Quil ne foit ainfi. Sur AB foit defcrit lequarré AC,
& menée BD parallelleaGC, Ileft cuident quelesdeux
rectangles AB & DC, font comptis dela toutte oufon A G
egalle BD & des dcnxzartics AD & DG, & fiilscon- D
aicnnent apec le quarre AC, & par confequent egaux. -

PROP. IIL

Si vne ligne droite eft coupée comme on voudra, lere-
&angle compris de la toure, & del'vne desparties, cft
cgal au re€tangle compris des partics , & au quarré di--
celle partie premicremencprife.

Soit la ligne droite AB coupée 2 l'aduenturcan o D B
point D.ledis que lerectangle compris de latotalle
AB,de laparticAD , eft egal aux deux redtangles
comprisdes deux parties AD, & DB, & auquarré de
laparrie AD,laquclleauoit ¢fté premierement prife.
Quil ne foit ainfi, fur la partie AD foitfai®le C F G
quarré AF par la 46.p. 1.item foit prolongélaligne CFiufquesi G, & menéeB
G patallelie 2 DF parlazi.p. 1. Il eftdonc euident que AF eftle quarré de AD, &
DG lere@anglede AD & DB{car DF eft egal 2 D A, parla definition du quarré)
& AGle re@angle de AB & AD partiefurlaquellea efté fai& le quarré. Or pa
1a 8.com.fent.le quarré AF & re@angle DG conuicnnent aucc lerectangle AG,
par confcquent egaux 2 icelvy.




SECOND. 29
PR OP. IIIL '

Sivnclignedroiteeft coupée commeon voudra, le quar-
rédela toute eft egal aux deux quarrez des deux par.
tics, &4 deux foislerectangle dicelles parties.

Soitlalignedonnée AB, coupée A I'aduentureau point
F, Iedis queles deux quarrez deferits furles parties AF&
FB auecdeux fois le re&tangle de AF & FBfont egaux au T
quarrédelatotalle AB. , : K

Quainfi ne foit fur la ligne totalle AB foit defcric le | =
quatré AD, & arrcs auoir menéla diagonalle AD, & du
point F, FI parallelled AC, parle point G foit menée HK
parallelled AB letout parla 31 p. 1.ic dis premierement que
HF, & IK [ont quarrez. .

Cardel-jail appert quils font parallcllogrames eftans d’cfcrits entrelignes pa-
rallelles. Item puis que AD eft quarré, les deux coftez AB & BD feront cgausx,
& letriangle ABD cftIfofccle,& parla 5. p.1les deux angles furla bale BAD , &
BD Aferontegaux.Parcillement laligne A D tombant fur les deux parallellesFI
& BD fetalangle extericur FGA egal a Voppoféintericur KDG par la 29-p.1.
lequeleftant egal 3FA G par lax.com.fent. FAG, & FGA {eront egaus , & pas la
1.prop.r.les deux coftez AF & FG feront cgaux :& par la 34.p.1. le paralleliogra-
me AG aurales quatre coftez egaux: On prouuera aufli aifément que les quatre
angles font droits parla29.p.1.partant qu'il fera quarré, par mefme difcours, on
monftreraIK eftre aufli quarré.Jtem que le re@angle FK eft comprisdesdeux li-

nes AF & FB,eftant AF egalle 3 FG.MaisHI eft cgal 2 FK parla 43. p.1. Partant
iﬂ & FK fontdeux foislereGtangle de AF & FB ,lefquelsauccles deux quarrez
AG & GD conuiennentauccle quarré totll AD, & parla 8. comm. fent.ilsluy -
{eront egaux. ‘ :

PROP, V.

Sivnelignedraite eft coupée en deux parties egalles & en
deuxinegalles: LereGtangle des deux parties inegalles

. auec le quarré de la fetion du milicu, font egaux au
“quarréde la moitic delatoute.

' D iij



30 ELEMENT

Soit la ligne donnée AB coupée en deux A
parties egalles au point C,& en deux inegalles
au point D. ledis que le reCangle compris des
deux parties inegalles AD, & DBauec le quar- G
ré de la fection du milieu CD font egaux au
quarréde lamoiti¢ CB. -

Soit donc fur la ligne CB deferit Ic quarré ' X I, M
CM parla46.p.1. & apresauoir mené DL parallelled BM foir menéela diago-
nalleBX coupang DL au point H foitmené GHI parallelle2 AB ,& AG parallel-
led DH parla 31. p.7.ledis queles re¢tanglesBH & HK feronrquarcez, par ce
qui aclté demonftrélla 4.p. 2. Item que lereCtangle AH compolé des deux fe-
&tions AD, & DB (d’autantque DH eft egallea DB pour eftre DI quarré ) a-
vec lequarré FL fait furla feGiondu milieu CD (d"autant que KL parla 3 4.
p.1.eft egalle 2 CD) eft egal au quarré CM faick fur la ligne CB moitié de la

‘toute AB.

Carle rectangle AF eft egal au re@angle CI parla 36. p.1. dautant qu'ilsfont
futbafes egalles AC, & CB, & entre mefmes parallelles AB, & GI. Pareille-
mentlesfupplemensCH , & HM font egaux par la 43.p. 1. anfquels fi on ad-
iouftele quartécommun DI les touts CI, & DM feront egaux:& par lar. coms
fent.D M fera egala AF :aufquels pareillement fi onadioufte le fuplementcom-
mun CH legnomon FBM fera egal au k&ang]c AH. Maisiceluy gnomon , &
Jequarré FL conuiennent aueclequarré CM , & fontegaux parla 8. com. fent.
;uﬂi le rectangle AH, & quarré FL feront eganx au quatré CM parla1.com,

ent.

PROP. VI

Sivnelignedroite eft coupée en deux parties egalles,8on
luy adioufte direGtement quclque autreligne droite: le
reagle delatouted del'adiouftée commed’'vne,& de
Tadiouftée,auecle quarré delamoitié, eft egal au quarré
quieftfaiG delameiti¢ & del'adiouftée commed'vne.

Soit la ligne droite AB, coupée en deux egalle-
ment au point C, & 3 icelle foir adiouftée direGe-
ment BD.ledisquelere@angle compris delatotal-
le DA, & del'adiouftée DB, auecle quarré de lamoi-
ti¢ CB,eft cgalau quarré delaligne DC.,

Quiainfi nc foit : fur la ligne DC foit defrit le

uarré DG auvecfa diagonalle D G,& apresauoir me.
née BM parallellea DF laquelle coupera la diago




ualle au point H: d'i&i;}o_int H f(oitmenéeIHL patallelle 3 AD par lasi. p.
tItem AL parailelle DI~

Premierement le retangle Al eft comprisde latoute & adiouftée commed’ve
ne'AD, & del'adicuftée Di(carelleeft egallea l'adiouftée BD,eltant BI quarré)
Itemle quarré NM eft fair fur MH egalala moitié CB parlaz4.p.1. Ie disd6c que
lere@angle A& le quarré NM font egauxau quarré CF.
. Carles deux fupplemens CH, & HF eftansegaux pacla 43. p.1. Irem lesdeux
rectangles L.C, & CHaufli egaux par la36. p. 1. d’autant qu'ils font {ur bafes e-
galles, & entre mefmesparallelles, & parla1. comm. fent. AN fera cgal 2 HF,
& enadiouftanta chafcun d’iceux le retangle commun CI,le Gnomon NDM
fera egal an re@angle AL, Mais iceluy gnomonauec le quarré NM font egaux

au quarré CF. Ainfile rectangle Alaueclequarré NM fera egalau mefme quar-
ré CF.

PR OP. VII,

Sivnelignedroite eft coupée commeonvoudra:lequarré
delatoute& le quarré del'vnedes parties,font egauxau
quairé de lautre partic, & deux foislere@angle de lato-
talle, & dela partic premicrement prife. "

Soitlaligne AB coupée 2 I'sduenture aupoint D.fedis A D B
que lesdeox quarrez delatotalle AB ,& dela partie AD ,font
egaux au quarré del'autre partie DB, & lereétangle deux fois, yl—>X
de AB,AD. ‘

Qu'il nefoitainfi,fur AB foit defcrit e quarté AF auecfa
diagonalle AF, 8 apresanoir mené du point D DL parallelle L
3 AC, laquelle coupera la diagonalle AFan pointI,dlicelay I

point foit mené HIK parallelle 2 AB parlasr.p.t. & {ur CL ' -
foitfai¢tle quarré CG. v :
lleft enidentque AF, 8 CG fontlesquarrez de AB, & AD, car CL parla
34.p. 1. eft egalle 2 AD. Irem queIF eftle quatré de DB ,tant par cc qui a efté
prounéalag.p.2.que parcequelKeftegalled DB parla 3 4.p.1. Item que AK
eft vne fois le re@angle, de AB & AD, eftant AH egalle 3 AD, & HG vne
autre foisle mefme reGangle eftans les fupplemens CI,& IB egaux. Irem les
quarrez CG, & HD. Partantles deux reGangles HG , & AK eftansdeux fois le
reGanglede AB, & AD, lefquelsavec le quarré IF conuiennent auec les deox

quarrez AF & CG, ils leur [eront egaux parla 8. comm. fent. ce qu'il falloit
prouuer. :

D iiij

.



32 ELEMENT
PROP. VIIL
Sivnelignedroiteeft coupée comme on voudra, quatre
foislerectangledclatoute & del'vne despartiesauecle
quarré de l'autre partie, eft egalau quarré delatoute &
d'icelle partic premicrement prife éomme d'vne feule
ligne. )
Soitlaligne donnée AB couppéea I'aduanture an point XKHGe

C. Ie dis que quatrefoislere@anglede AB & BC,c’cft 2
diredc AB, & BD ( {iapresauoir prolongélaligneon fait

BD cgal A BC)aucclequarré de AC font egaux au quarré gl R Ip
dcAD.
Qu'ilne foitainfi, for AD foit fai®le quarré FD auec” N

fadiagonalle F D,& desdeux points C & B foient menées A OB D
CK, & BH parallellesd DG. Item des poin@sI, & L auf-
quells ellescoupentladiagonalle foient menées PLO , & NIM parallcllesd AD
arlasup.r. i
P Premierement parce quirefultedela 4.p. 2. lesre@angles FL,LLID,aulon
deladiagonalle feront quarrez.Item d’autant que €B eftegal A BD,C1 &ID fe-
rontegaux & qnarrez(eftancl'vn d'iceux quarré) pareillement QR & RN auffi
egaux quarrez:ainfiles quatre QB,ID,QR,RN, feront quastez & egaux, & par
1a43. p.1.les quatre fupplemens AQ, ML ,LH, RG, ferontanfli c%aux. Mais
commeaux precedentes, il eft cuidentque Al eft vacefoisle retangle de AB &
BI(cgalle BD) qui cft vn des quatre fupplemens, & vn des quatre petits quarrez
egaux, donticeux quatre [upplemens aueciceux quatre quarrez faifant le Gno-
mon ODKferont egaux 2 quatrefois lerectanglede AB & BD,lequelGnomon
aucclequarréde OL(egal 2 AC parlas4.p.r.)conuicnnent aucele quarré FD, &
parla8.com.fent.ilsluy {eront egaux:cc quicftoita demonftrer.

PROP. IX.

Sivneligne droite eft couppée en deux parties egalles, &
en deuxinegalles , les quarrez des particsinegalles fe-
ront doubles des quarrez de la moitié & de la feétion.

dumilicu.

Soitlaligne donnée AB coupée en deux egallement
aupoint C, & en deuxinegallementen D. Iedisqueles
quarrez de AD & DB particsinegalles, fort doublesdes
quarrezde AC moitié,& de CD partie du milicu. B

Qu'il'ne foitainfi, au point Cloitleuécia perpendi- A ¢ p
enlaire CF, qu'on feracgalled CA , & apresauoit mene :

[ 4




[ J
"SECOND. ‘33
AF ;8 FB fait lcuée 1a perpenditulaict 'DH ; & mend HG parallelle €D foir
menée AH. OSSR I R PE S S DT
Premicrementlestriangles ACF,& FCBferontIfolceles, & ferontlesan gles
fur lesbales AF,& FB ¢gavx parlas. p. 1: fganoit GFH,2HBD, & dc‘oi Qs
parlazz.p.aelantlangle FCB droic paureftre)CF perpendiculaire, kem HDB
cftant droic, & DBH demy droict,aufli pacdsz: p 1. DHB fera demy droit &
patla6.p.1lc triangle HDB {eratfofcelle,fGaioir HD fera egal 2 DB parle mef-
me difcours FG fera-egal.3 GH. I¢milelbeuident quelangle AFB feradroi®
eltant compofé dedeux demydroidts, ¢ .-~ 1 . . T
.. Maintenantil faut demonftier ce qui eft pIOfofé,ﬁ;auoir que parla 47.p.1.au
triangle re@angle ACF, le quarcéde AT coft qui {ouftient I'angle droit, et
doubleda quartéde A C,cltantegal2 tousles deaxde AC, & CF. Parle mefme:
difcours FH cft doubledu quarré de GH , ouCD fon egal parlasy. p. 1. partant
les deux quarrez de AF:8 FH (eront doublesdes deuxde AC,8 CD. Pareille-
meitle quarré.de AH eftantcgalanx ;Inux de AE& FH parlayy,p..iceluy fera
doubledes daixde AC;8& CD. Maislaquarréde AH ¢t egalaux deux de' AD,
& DH,ou DB foncgal parla mefme 47.p. 1. ainfilesdeux quarrezde AD & D-
B [ctontdoubles desdeux AC, & CDjce.quicltoita demonttrer. .

. SQMMAIRE,

Lesdenx quarrez.de AD € DB, font eganx asx dewx quarrex de AF ¢~ FH.
Maselesdenx qyasrez de AF ¢ FH, fons dowblesdes dews quarrezde AC ¢ CD. -
Parsant lenrs cganx quarrez,de A D ¢ DB, ferons dewblesdesmefmes, -

‘S

PROR "X <

Sivaelignedroiteeft couppée endeux parties egalles, &:
onluyadioufte direGomentquelque autreligne droi-
te,le quarré delatoute auec adiouftée comme d'vne,.
&lequarré del'adiouftée, foncdoubles aumquarrez de-
lamoitié¢, & decelle quieft faiGe delamoitié, & de ad-
jouftéecomme d'vne.- L

Soit laligunvc dtoite AB'coupéc en déux egalle- F (]
mentau point C; 3laquellcfoitadiouftéc dire@e- -
mentBD e did queles quarrez de AD&BD,fone-
doublés des quarrezde AC,& CD. ' ‘ :

* Quranfi néfoit,an point C foirlevéelaperpens A=
diculaire CF par la 13g8. 1. cgalle 3 AC, & aprés S P
anoir meénélesdeux iffics AF 8¢ FB,foicnt menées FG paraltelled CD , & DG
E.
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34 ELEMENT
GFpartz 31 p.7, &[oitnt contibudes FB ;& DiGinfquesh ce:qu'clles Fe cod-t
pentau point H.Finablementfoit tirdelaligne AH. A

Premierement puisque A C & CF font'egaux, auffi parla 5.p.1.desangles FA
C.& @i font cgaux & demy ducids parlaza.p.1.cltant 'angle ACF droit. Par
mefme gitcours, les an(glcsCB‘F & BFC ferontauflidemy droicts, & angle AF,
B.droi& eftant compolé de deux.démy droitsiIverh pacla 15.p.1il'angle DBH fev
r3 egal 2 CBF, & demy dtoik, &lesdenklignesCD& FG citans pasallelles pag
la29.p..1. l'angle intericur de melmecofté BFG ferd demypdroict, & Fangle- G
cltant droi& parla ;4.{:1. caril et oppoféd vn deoit; BH D fefa demy droitpap
laza.p.r.& pacla 6.p.alestriangles FGH, & BDH ferontifofcdles re@angles) &
CG paralicliogrameretangle. . ... . - TR TY
- Maintensnt il faut demoniirerce qui eft propofé (Gaubirpar a7, p.r.qtiele
quarré de AF cofté qui fouftientI'agle droich,eft egalaux dewx qéartez des denk
autres coftez; partant doubledu quarié de AC. Par mefmedifcoursFH fetrows
ucra double du quarnt dé FG, oude CD quiluy cft egalleparlasy. p.1. Ainfiles
deux quarrez de AF & FH , oulefeul daAH qui leur eft egatyparla 47.p. 1. fera
doubledes deuxde AC & CD. Mais parla mefine 47.p.1. il eft egalaux deux
quarrezde AD & DH,ouBD fon egal,& par confequent les deux quacrez de A
D &BD({erontdoubles desdeux de AC & CD,ce quil falloit proguer,

| $OMMAIRE.
Les denx quarrez de AF ¢ FH ﬁuf 4 apx dews qiarrez de A Do DE. A
Mais les 2.8¢ AF O Fﬂﬁm‘dgnl’le: desquarrezde £CCP CD- ' L

Partant lesdenx quavez de A D ¢~ D3 ferant dowbles desdewx guarvez de AC ¢ CD,
P RO ROXL

Coupet vncligne droite dontte, tellement quelere@an-.
gledelatoute & delvne despassicss {oitegalau quarre .

‘delautre, 0, ocLintooes bl s
L T T U L S SR L TS PRST I
, Soi;‘lalignetxoi&cdonnéeA_B,iaqucﬂeilf_aut N e) A R [
dinifer felonle requisdelapropy -~ - A &
Apres avoir conftruit fur icellele quarté AD © | . I NS LI I
{oit diuifée CA en deux egallement aa point F, K
8 apresauoir mené FB, & prolongé FA dufques H I foo

en G foit faitte FG cgallea FB, & fur GA foit -, =T
fai@ le quareé G1, & foit continuée HY infques enK. Ie disque laligneiABeft .
coupée au point ], en {oxte quelereétangle ID compris de BD cgallcABA ;8¢
de Bl panticde BA,eftcgalau quarré de Yantrepartic Al fgauoird GL -
Carlaligne AC eftant coupée cn deux cgallement cn Epéc onluyadionfie di..,
e&ementGA,le guassé delamoitié & deladiouéc coribe d'vuc,{caneinFG .




SECOND, 35
.oudéfon égalle FB bR egalaurc&.ddGC,& GA, & au quatré de AFparla6.p.
2.Maislequarré de FB cft egalaux deux de BA, & AF:parla 47.p.1 ainfiles deux
quarrczde BA, & AF feront egaux aure@anglede GC, & GA &auquarré de
AF,lequel ctantcommun toutes les dedx gtandeurs, s'il eft ofté, les demen-
rans quarré de AB,fcauoir AD & lerectanglede GA, & GC, {gauoir GK feront
-egaux, defc uclsGK & AD', fioholte le re@angle commun AK, le demeutant
quarré Gl fera egalau demeurant re&angle ID., S :
T oA, o e Lomd
i oSO MMARRES _
e reftangle GK eff egal an quarré A D, A
Partant en oftans lerelangle ommnn AK Jle deypeyram G1firaegal an demewrant 1D..

T A A P,R;OP'XH’ S ETTANE T EA
Aax triangles ambligones , le quatré du. cofté qui fou-
- fticnt Pangle obrus eft plus grand que les quarrez des
* “‘eux autres coftez de la'quantité des deux fois du re-
- '&angle 'compris du cofté contféné:m_l’;ij‘ le abtus, ce-
luy fur lequel eftant prolofigétombe Ta perpendicu-
laire, & de la ligne prife dehors cntre la perpendicu--
laire & 'angle obtus.: S e

L

Soit letriangleambligone, ABC, duquel foit pro:.

longéle cofte AC in{ques en D, & du point B foic -
" menéela perpendiculaire BD pactaiz. p.1. fe dis que

le quarré du cofté AB qui {dultient I'angle abrus A

CB,cft plus grandt.ﬁuelcs quarrez de AC & CBde . —~t
depx fois le re@angle de AC & €D, fpavoir AC. & €. D
qui eftl'vn des coftez faifapt 'angle obtusceluy forjequal eltant prolongé tome
-gc_la perpendiculaire BD,& CD prifc dehors entge Fangle obtus, &ln perpens
diculaire. ‘ Ty : ; ' .

.- Car le triangle ADB.eftant r¢Qangle, le quarre de AB.fera cgal aux deux
.quarezde AD & DB pas la 47. p. 1. parcillement an triangle CBD, le quarré

du cofté CB, {era cgalaux quiarrez des depx auttes coftez CD & DB, zinf les-
quarzez deslignes AC,CD, 8 DBS ferong egaux aus denxquassez descoltez .
AC, & CB. Maisles quarrezde AC,CD , & DB foneplus petits que les quar-

rezde AD, & DB.(d’autant ?nc fionoftelequarté de BD, les deux quarrez de -
AC, & CD e trouucront plus petits que le quarré commun de AD de deux.
foislere@anglede AC, & CD parla 4. p.1. ) lefquels eRans egaux au quarré de-
AB,li s'enfuitque iccluy‘arré de ABfera plusgrand queles quarrez de AC, .

E ij




36 ELEMENT

CD,& DB onlearsegauxde AC, & CBdela quantité dé déirk fois lerething]
de AC& CD cequieftoitdprounes. ', o, zrot 1Ll ol ,-e‘r
. T ¢ S SO S N

SOMMAIRE. . - .-

Leguarre de A B vant bes.fron quarrez_de 3D, BC, CLE, 09 dewx: foisle retangle de
SAC,r CD, D il i T oo
Mais lesquarrez, de AC € CB wevallent queles trois quarrez, de _AC, CD, D3,
Parsant le quarréde A Beft plus gyand:; gue et narrezde AC, ¢ CBAedens foisle re.
&anglede AC,¢ CD. ' )

. LPRO P;‘ - X[}[ .

Aux triangles Oxigonesle C?Uhi‘l‘é‘dil cofté qui fouftient
- langleaigu, eft plus, etitque les quarrez des deux au-

~ trescoltez,dedeux fgis lere&an CL de I'vn des coftez
. qui font 'l'an%lc_aigu, fg'aﬁ,oi,r‘qc%uy fur lequel tombe

laperpendiculaire, & dela ligneau dcdans entre ;ﬁ?“‘

| Pgndxcul‘algrc,&I.'q_pjg!gﬁugy.._‘ o

-/ Soitletriangleoxigoné ABC; & 'angle aiguen. - - -
iceluy A ,apres avoirmenélaperpendiculaire BD. .. . .
iceluy A, apres auoirmenélaperp 3D... .

Ie dis quéle quarré du coé BC, quifouftientI'an-
gleaigu A eft plus petic que les gt_:ux quarrez des
denx autres coftez BA, & AC de deux fois lere-

) &anglg_deAC & AD, fgauoit AC, 'vnr des coftez &
qui font I'angle aigu A {ur lequel tombe la per- -
-pendiculaire, & AD prifeentre la perpendiculaire
& langle aigu A. S . o

Car les deux triangles ADB,8 CDB cRans re&anglesle quarré de BC fera
<gal aux quarrex de CD, 8¢ DB.Item le quarré de AB fera egal aux detix quarrek
deAD, DB parla 47.prop.1:il faut donc provuer que les quarrez de BD ‘&
DC (ont pluspetits que lesquarrez de AD ,DB& ACde la quantitécy def-
fus. Mais les quariez de AC, & AD font egaux au quarté de DG, & deux
fois e reangle de AC & AD parla 7. p.2.dufquels i on adioufte le quar-
¢ commun de BD, lestouts feront-cgaux , fgauoir les quarrez AD,BD, &
AC ;aux deux quarrez de BD de DC, & deux fois le retangle dc AC, &
-AD:Enoftantdonc iccux denx rectangles,ies quartez deBD & DC feront
d'avtant plus petits queles quacrez de AD, DB, & AC. Ce qui eftoitd prou-
Jier. - . .o ) . ) ’

’ .
.. ¢ e hew :




SECOND. 37
SOMMAIRE. | |

Les giarregde B A,¢00 C A [ons eganx anx quarrez, de DB, DA, DC, 0 dewx foisle
reﬁangle de LC,0o* LD, '
Maisle quarré de BC nevavs quelesquarrez de DB ¢ DC.
Partantlequarréde BC , eft plus petit que les dewx: quarrez de AC,¢* AB dela gwan-
C sieédscenx dewx reltangles.

PROP. XIIIL.
Faire yn quarré egal a vneﬁguré rectiligne donnée.

Soitdonnéclafigureretiligne ADG, 2 laquelleil
faut faire va quarré egal. :

Soit premicrement faitle reangle BF egal 3 1a fi-
gure ADG parla 45.p 1.Item foit profdngé lc cofté B
D iufques en C, & foit fai& DC egal 2 DF: & apres
augir couppé BC , en deux egallement au pointK, -
& d'iceluy point defcritle demy cercle BIC, (oit con-
tinuée DF infques en en la circonferance du demy
cercle. Ie dis que le quarré de IDeft egala lafiguse
re&tiligne D AG. ) . .

Car puifque BC eft cbuppée endeux egallement au point K & en deuxine-

lementau point D,letretanglede BD & DC, fcaucir BFguecle quarré dela
{e&ion damilieu KD, eft egalauquarrédelamoitié KC parlas. p.2.0udefon
egallc Kklequel eftant egal aux deux quarrezde KD & DE parla 47.p.1. Quefi
on oftele quarré commun de KD, le demeurant quarré de ID fetrouuerra egal
an gemeurant reéangle BF : & par coxpfcqnent a la figure redtiligne donnée

A G.

Fin du fecond Element.



ELEMENT TROI:
 SIESME. .
_pEFINII'no NS.

3 ER cLESs cgaux font ceux defquels les
%l diametres fontegaux,ou defquelslesli-
| gnesmenées du centre dla circonferen-
cefontegalles. . ' '
2 2 Vnc%igne droite eft dite toucherle
2| cercle,laquelletouchantle.cercle, fielle
. eft continuéenele couppe point.
3 Les cercles fontdi&@sfetoucherf'vnlautre, quand en:
fetouchantils nefe couppentpoint. .
4 Leslignes droiées font dices eftre equidiftantes du
- centre, lors que les perpendiculaires tirées du centre fur
icelles font egalles. Mais celle eft plus efloignée du
‘centre , fur laquelle tombe la plus grande perpendicu-
laire. | , , ‘
5 Se&ionde cercle eft vne figure comprife d'vne ligne
droite, & delacirconferance du cercle.
6 Langledelafe&ion eft compris d’'vneligne droite, &
dclacirconferance du cercle.

7 Vnanglefediteltreen laf:&ion_,lorge furvn point

<*
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TROISIESME.. 39

prisen lacirconferance font menees deux lignes droi&es
des deux extremitez delaligne quifertdebafealafection,
& ceft I'angle compris d'icelles deux lignes.

8. Mais quand les lignes droi&es qui comprennent 'an.

‘ glé embraffent quelque circonferance ,l'anglc eft diceftre

enicelle.

9. Secteurde cercle eft a ﬁgurc de deux l'igncs droites:
embraffant quelquecirconferance, & faifantangle au cen-

tre du cercle.

10. J‘cmblablesx f'é&iqn_‘sv du'ccmlcf.ont. , ‘défqucllcslcs a‘n_i'

glesfontegaux.

Lal

| PROP I
Trouuerle centre du cercledonné, -

Soit le cer@g donné ABC, duquel il faut trouuer le AT T
centre, ) . '
' Soit ticée 12 ligne BC-3 I'aduenture, laquelle par la
10. & 1.p.1. fait coupécen deux egallement, & 3 droifts
‘angles ran laligine DA, Ie dis que en DA cfi le centre
ducerclg, . ' . :
Autresaent il {dra dchots DA d'vne patt ou d’autre B
dlcelle. Soit dones’il eft pofliblean point G, & foient
menées lestrois lignes droictes GB,GF , & GC. Ie dis
doncque fi G eftoit le centte, parla deff. ducercle, BG & GC{eront egalles:
mais BF & FC font auffi cgalles, 8 GF commaune. Partant let deux triangles
GFB & GFCont lestrois coftez egaux au trois coftez chacunau fien, & patla
8.p.3.des anples BFG & CPG feroient droills; & la ligne FG perpendiculaire
patiaso. deff. 1. Maisl'angle BFA par la conftru&ion eft droict, & tous lesan-
-glesdroi&sfont egaux parlato. communcfentence,ainfiles deux angles BFG
& BF A feroient ¢gavk,{cavoirletontifa fzrtie. Pattant le centre ne peut eftre

horslaligne DA, Soitdonc icelle couppée en deux cgallement, alorsonaura:

le requis.

A

"PROP. IIL

. Si enta circonferance d'vn cercleon prend deux points

aladuenture,la lighc droi¢temenide de poinralautre tom. -

E iiij



40 "ELEMENT
beradanslecercle, - S

Soitla circonferance de cercle ABC, lesdeux points '
prisa I'aduenture enicelle B & C, Ie dis quelaligne droi- A
&e menée d'vn point A {autre tombera dans iceluy
cercle. : ' L
Cecfte demonfiration eft fore intelligible: car fiellene
tomboit danslecercle, il faudroit ou qu'elle tombatt fur
lacirconferance du cercle,, & elle feroit courbe, comime B [ ]
icelle circonferance , ou qu'elle tombaft dchors la cir- ’”
- confetance du cercle , cc qui n’eft pas imaginable, d'au- -
tant qu'elle feroit encore moins droicte quela circonferance:elletomberadone.

dansle cercle. .
o "PROPDP. IIL

Sidanslecercle quelqueligne droie pafle parle centre, &
couppe en deux cgallement vne autrcligne droictene:
‘paffant pointparlecentre, cllela coupperai droi&san-
gles, & fid droitsangles, auflien deux egallci ent.

Soitle cercledonné ACDB, fon centuc F ,lali%nc-paf-.-_ A
fant parle centre AD, laquelle couppe endeux egallement
BClaquellene pafle {)'oi_nt parlc centre,ic dis que AD cou-

perasufli BC en angles droits, '

Qu'il ne foitain(i, foient menéeslesdeus lignes CF &
FB, lesdeux triangles BGF & CGF auront lesdeux coftez
BG & GF cgaux aux deux coftez CG & GF chacun au
fien & la bafe BF cgalle 3 labafe FG , & parla8.p.1.les.
deux c?ngles au poin& G feront egaux & droids par-la.
so.def. 5. . - o ) L v L

" Iedispareillement que fi AD couppe BC enangles droidls, ?:’clle laceup-.
peraavfli en deux egallement. Carles deuxangles aupoint G eftans droids fe..
ront egausx, &'l"ang%ac B egala l'angle C parlag.p. 1. eftant BFC Ifofcelle, & le.
lcoﬂé FG commun aux deux triangles BGF & CGF, & parla 26.p.1.BG feraegal.

e GC. . ‘ : SR .

PROP. IIIL o

Sidansle cercle deux lignes droitesne paflans point par
lecentre, sentrecoupent, elles ne fe couperont point I'vae
lautreendeuxegallemene, - -, 0
AuEsn oot st SR Soit



- trecoupansaupointG, & n

1 qercle ABD,lefc \ie'lle‘s fcroqi egallcs. Tietn tes lig nc?a”

TROLSIESME. s

Soitlecercle ACBD, lcsde?:h sen-

ne G ne ffe pas
lecentre F. Iechs quelvuc oulanue c&coupéc megal- »
lcment. oo ntnoar

G dycen c FG,ﬁlc .
'(lecz::‘pen‘ten :zcxegﬁffm :’ch tG,FG icssco N
fd il nichmo § om:mﬁcaueur ¢ euau&edzomr., :

es parjay.p,z.8cles lcsFGA,&FGchtont .
angl ul;)%Gg &FGb‘%ﬂidtom&cgaux :ce mcz nmpoﬂibic ncﬁantl-'G
AqucyudechGC m@lﬁhgnuﬂ CDhe ecoupdientpaundcuegal-
loment. - AR N I .n“xlluum‘"' IR LIRS

-

+

-5 MY S ' " ) AUNDS fﬂ); e § ’J;l i
U | pxoﬁ O -

BRIV ¥ ) tl ,..'II.,;.‘;

Sideuz cerclesfe coupcntl vnl aupee, xk panmptpas mcf-
mcccmgc. S N TR N L2 [t BN RETTE

. ot "'zi',:f-“‘;.‘.) 3 )lull Wy sulyr GDuda s, \’

H soxahrlcs deus ceriles fe coupals Pvii Yauﬁé AFQVE "' L 5" i
& ABD ; de-dis. qnil‘s ne fgaproicnt auoir yn mefme. ,' : '.' e
centre, | :

Autrement s 1l eft po(ﬁblc !‘oxrleur cetitre mmunG
ainfi puifque toutalo&ﬁ nes tiréed did centreala arqqn-; ,
ferance font egalles pap [a mzxcfme 4, ‘géi:l'g‘
ccntrchou;nt menées Ies guxhgnés & ”

(ML

u..

A GCdansleéel‘cleAFC chqoc"cs(@ntau A

les; par la'1.comimune fenttnce GD& G¢ fcmlcm ¢ a:“es :cé illneﬂ: xmpod-'
Ble. Parcantles doux certlésne pouuoxcntauoir va mc centre.

}":nt‘:lbbax . AL A -' ‘h‘- ";:».Li,“ﬁl ; l R
“03 5 ol ule PR 0 P. ‘;}Vsr,dh RMY TARY m T u :‘.
sl i L RE de; b t"> o
Sufmccnc es fc couchent: lmdamrc,ﬂilsnn au::qnt pas
mcfmc centre.

T e
H';.‘.:'\..

Soxenﬂcs dcu:t certles: AFD& ABC fe'eoucknstyn '
‘l’ 'qutreau pomtA,ch‘is’ trilsn"auront pas mefmceegtre,

Autiéments'il' R poflible foit feut tentre ¢ommun G,
& dliccluy foient menées les deux lignes GA & CDaun
cercle AFD ltem GA & GCau cercle ABC il venfuinra
lamefmeabfurdicé 31 veenld prcccdentc,fqauoxr que GD

& GC feroigne les : d nc N uuolt cﬁ \
centre’ commut&« 1™ P k! IG Jgn: o




P IBLEMENT. ¢
n I ‘“ (4 1) L5339 \’.4.:
\-, k KO P 1{‘ 5 G)a:c?.(}tu l’::'l'(".‘:'

AT us.up a1

‘Si aw dmnqrrc dti Ecrcl;: fc rend quclquc pomt qumc

foic pas%q cengte), ‘& Siceluy pet Tombetit gishques li
gnés dto,ﬁgé:: lacisconferanc CiL ; ek-?sdra celr .

) aqucllc cﬂ:]te cehitre,'8 14 phis pct} eée le: qulcreﬁé Mai&

‘des autres tqufiours 1a plus proche acelle qui oy Egelc

centreeft plusgrandc queclaplus cﬂoxgncc Etdeux

droictes tant fculcmggt vep @ é;ﬁcluy point de part &

«d'autre du diameccre {onc egalles.
: §biufe bittteHomi ACerdbennize'd dicéliy HRAR. ©° 79—‘1: o

smettrcAB lepomtpmdanslcdlamcm’c uine foit point .
-lecentre I, & d'iccluy point I foient menéesleslignesIC,
- 1G, Ii) »IF. Iedisque MI all‘l;qga;l’gmw ‘1(}
- grande qeIC. o
8 Qt & qarpi,mJ?ﬁ’u centr tﬁen“er 111 ne’l&
uclldp

: ﬁn.ducetclcfe;ae < HA ;au _. ‘
: les?qnadnouﬂ acommuncm esﬁ‘ll @?IS . .. B
tont egallegau uxlﬂl & H musIH&HC(pnt lus” ’ '(' )

- grandes que IC atla £ ; slG 1A (eraplus grhnﬁe que Id ,
Secondcmgn ic dié § s Beft plus pcntcci e ID-ouausre quc[co e, ».COL
- fi on mene-duéentrc? ii e 'HD 4 F ¢DI [cs deux cpﬂ:qz [& IH,

?(ont plus grands quel én‘ox[‘ ehhe!
on-o(le“s ?gne co:hhﬂhc HI lﬂlemcurantID

plus grand guclc derign:

R di oft ple I he dela
. _ Tiercement ic dis que ‘GI ¢ft plus petite cClp usproche delaligne AE:
Car fionmenclaligne HG, 1eMdcux tnatfgl q‘Cﬁ! & GHI aurontles deux co-
“ftez CH & HI, egaux aux dcuxcoﬁcz GH & Hlchacunau fien : maisl’angle C
z}-‘upiusgwd queGH] X pe oy ulabale1C s plus grdndo¥gifela ba-

cl

Finablementiedis que lafcule ID eftegallea IF, eftans3 autant & ﬁanteﬂ viie

.commel’ autre du diametrre AB, caril el cuidentquanne pousa tirecdg poine

Ivae a.muhgne dansle, ccrcLe qux ne, approchc qpxqqﬂe delaligne TAtom-
 bahfdecofté ond'autre dOF aulD, 8§ par ce qtuq cftéx?on&:é <y deflus ,.elle
Sefaplus grande ou plas, ycucc _

\  PROP VIIL
Sion prend quelque poidc horsTe ccrclnc ,L& d’ ccTuy

ao. ;: qu qucfoncga HfB Rue’
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foient menées quei?qcs lignes (jftcs dans la circonfe-
rancs.,celle ggidga' ¢ par e cénere fera la plus grande de
woutgs cellegqui Teront meriées dansla circonferance con-
caue:. Quantatix autics foufiours Ja plusproche de'celle
qui pafle parlecetitre eftplusgrande que Ia phis cfloignée.”
Mais de celles quispaflent parla circonferance conuexe la
plus,petite.cft celle qui'eft comprife entre lc poine-& le-
digmecrge,  Quant aux autres la Flus efloignéc eft plus’
gtande qacla plusiproche de la plus petite, & n'y, 3 que
deﬁgﬁ&_dwl &es qdi puiffenttom beregallesdo pare.&:
dautrededapluspesise.... G0 LT

LT 2 A i Tl il e, .

Soitle cercledonné RDBH, l¢ point prishbrsiceloy A ;. ., . AL
&uquiel folent raerdca lodYignes AB, AG, AD, AHsdans fa_,c,. . A
coileaftd Aiecldy ceccley Te disque laligne AB.quipafle: ..,; K/
pirik entted@ eft 'plus graside ~xne9a vacdeaaurres, 8. . o 4
fpecialement que faplus proche AG. -

Qu'ainfi ne foit du centre'C il fg@q&m'ﬁhligne CG,.
ik cft cuident queles deuxlignes AC & CB font egalles aux-

depxkignesAG& CG, defquclles eftant plus grandes que-

A@#ﬁa&.ﬁﬁfﬁtﬂaim&m;aquﬁmn he

feraplusgrande que AG. e
Iedis{ccondement que AG eft plis grande qge AD ; ce qui eft coddfemtpariay

24.p.1.commeil acfté prouu enla precedenge. ... ., . L
Ie disticrgesment que les feales ,gﬁ?‘*’ﬁ(&a’ﬁ?g@;@g:gqﬁ R pews ol
B T e oo
« ohbaois AD L Ao lm%?égg {&lemwmlﬁﬂ

fig !'uu.:n'.:r.':v"s:a:-' HETT

eti(cm g’ , REL
rdycent %gmnmelcsgénw ,‘Gi{" q¥/pir2iDlesdens;

Car )
lignes CL & t plusgran d’ﬁ%‘i% ' & 8hidRelesepalles G,
g A?d'lgm ﬁfe‘_pl’budéfl?mk.:pu

&CL,LA dcmmreraplu&gan@??}t \ R e
COBITLRdS d cau,‘@g‘?a‘h“?ﬁg';ﬁih’; wrivellob
gm«ﬁdﬁg@?;ﬁqnﬁ%ﬁ APan eidi&’&@’qﬂd%«&-
A &Tangle KCAp us"gféha'qgé_f’a"r{gﬁ'f’e}fﬂi ARIA Lerpd v}
dfﬂnc:labachA. . &0 (Irllai.;;a?q‘:o):“jlquuorg:, 303:{JI?J

Finablement il fe pronucracopme gnlg precedente que lés feuleslignes AL
- & AM (lont cgallcagfcar fioh éfl mm‘f\b adlcfldu point A, il faudraqu'elle

feit plys proajgg ou plus efloignéede AN. .’
205’ menkbab s soyys] av'lsnadowor st aob:sa}xuab 2
. Fr :
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L R 1 T e

Sion prcndquelque poiftau cercle h & & :celu y point
verslagirconferancetombent plus de dcuxllgncs dtox&cs
cgallps,lepomtpns eftle centre duccrcfc ST

3

R LI T
‘cheta(e%onﬁé BCDfo:t pris lcpcmtA Béd-'{qeuu IR S YU
16y point foient mendesles trois lignes AC , AB, AD , . ! LR
e dis- que fi elies fone. cgaﬂqsquc le pomt pris eﬁ lc B
.gentre. :
Qi nefowahﬁ-rlfaurmemrlm lignaBC & BD,. ‘
B apres lesaunoir: <aunpéendepx, gia,llcment;ux oints,
‘G & K, d'iceux points au point foient men os Tes'
dcuxlngncsGH & KL;lesdeux wiangles BGA &' CGX| 2! L
ans les trois coftez egaux aux trois coftez chacunau .
‘(x’cn,lcs denx anglesau point G feront egdux , & luligoe-, - .,
‘GAH ferd perpendicalaire /8¢ &:ce Quiwefte dcmenﬂd&hﬁy,;. Lepcutrg

dua;dq ('elp. enicelle, pas difcours e, cenese duwﬁdﬁﬂmnmwﬂi
wgsl:nc qmcfoi:&leuxtomtpunc fd&up &,q mgt pomt d zqn
tr.c pomt cb S vape

N ,,. P R\Q'P x‘ I ,’ ;,;; o ,", i

B 11T TR :‘xru o} sifag;

Vn écndénecouppapas o amgpﬂ:dq&n 9lus dc dcq;

s SH Y L ulr L1
Pq‘pﬁ ,‘.J: ff-) x!l? M) G‘\ }"D .Ab‘lﬁjgl”lu ﬁ (1

hsp et ’..iz:.al
! smlldgd?l}!wc‘ﬁ % R NI S SURENLI
€ouppans aux rois pomég s‘ﬂeﬂ: i = e LR
poflible, Jsery fpicps mepé _‘;,;j_ . : V. i
LM & MM, lefguclics qup;%; = . ™,
denx egallementanx pom a xo

Fla&fmcnt a7 z oo
3 mqfl: h‘. SRR X forie
d«dm;.dcs ep ';, SRl o ,:.-‘,._,f'.' .l
ron;M‘uﬁs}:.,h hguc FH panw maeﬁéd;b- : d h dﬁm fe& 0
mo ptmsmptea eforad oint deis comiimiine o- 0!
&ewre pﬂg arc 523:1'25 éWeWeh ;.jpé

- cexclesne cpouuoncntconppetenuoupom o IR 3
IA)QH'Q U) f) 5 ) \J Ld 34! rvr
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1 dcuxcemles {e touchent 3 'va l autre audodsdz lngne.




TROISITESME, . &
droite menée parle lcs dcux centres Paﬂ'cra apar | lattouchc.
ment dcs cercles, .;- S

\

sment denx cercles fe tonchans intéricirement su
pomt A, defquels les.centres font C doplusgrand & B .
du plus petit. Ie dis qoe 13 lignd 8roicke menéeparles. -
deux centres CB tcm‘bcnlfur le:point. dal'amm:hu— .
ment A, .0 ORI (RS

Avutrement clle tomberaaillenrs. Soltdoncs:leﬁ'posf
{ibleau point D couppant les deux cercles, & foient les -
doux centtes C, & Fdefquels foientmenées leslignesC - -
A; 8cFA, lewhanglo CAF aoia les devx cofiez GF, 8gFA! . g
plis grinds que:le troifiefme: Amwm e b kemhhgnc D eﬁann

g e¥ CAlesdensCF , & FA safll plusgianides quo.CD,dequizelt ;
abligrde, eftdtse FD egal & FA , & CF :cosamumn , : donic hhgﬁc palfeta pht
Pattouchement A.

PRIOP.ITEMNI

¢ Sldcntéhrdesfctoucheﬂtl vdh\itrcaudchbrslalf c
menéed'vrcentred Nantre, paﬂ'cra Parl'attbuchcmcnt

Soient deux cetcles fe touchans au point A,
defguels les centres fojes 8, & C.. lcdisqye\ '
fi d'vn ceitiea 'sutre on meine vne ligne
droi&e, queicelle paﬂ'enpu le point d'azzon-
chement A. K

Autrement il rm{mmasl;{m s carfiicel- m palf adl poﬂis
lelignene pafle paclepaing ement , quslle paflc ailleurss'il eft
ble}fqnum‘::gx g:tmu G, &H,, lasdenx centres cﬁan; +8& F: m;‘!nenc}aho

encfera pagdroi@e,: & dupaintA foiontmenbesicsdenxlipnes DA,

efquelles parla 20, p. 1, fevangplus grandos gns DE, & pat la de du corcl

sealiitque DG efantegalleADA, & FHAFA queles d:uxhgncsDG,&, lvlF
fcmem plus gmdcs qucDF,cc qun dtcomhs.com. fent. ‘

vl

3L J)) l

Vn cetclc ne toncbc pointvn autre: cemlc zphs d‘ va
pomt sant dchors qued dedans, - - -

,|‘l.‘,-,.\. AT P

O IS U R P ST IR S ],',:ﬂ'iv .»




® 4f ’E’L.EMENT

" Soient lcs dcux &rdcs ADBC & DEGCfeton= ,
chans intericurement aux deux points D, & C,s'il
offible , & d’autant qu’ils ne peuncnt auoir vn
mcF ccentre paclaé. p.3. foient les deux centres di~
ucrs M, &N parla deflzducerde,. il faut que MC,p
foncnt cgalles. Item NG ,& ND. MaisND .
cque MD. Partant NC fera auffi -plus.
gqnck ¢ MG cequi cltimpoffible, doncles deux.
cercles ne-[e touclicront point en deux poum an.
dedans.

Parcillementil eft xmynﬁblc qu ‘ilsfe touchcnt-uzcneurem;nt iphn d,vn
point: ol le cercle HIC poutioigsoucherit cercle A G endayn pPimy g
ueir H, & C, ilfandroieque la lignedroicts tenéepaties depxpentresM & L.,
cc;ﬂ[::lf? fes doux points dstoichbment H;, & G parlanpis e gmdtam— |

ainfiles icekcles ac fetouchent point 3 plus ¢mmutm dc 07§ qu:.:

d;dans o
P RQP.< BRI
o Qmwnmqlekﬁhsnﬁ ,, dbes llsrufqn qgu;d:.. °
frantes dy flwcr&l cwqm an;q; n_centre font cggl.,
les cntrc . clles.

Anien FYRTERY il SRR

lentdcux cscga"‘csBD &C}', lcdisqudl’a&i‘ AL RN

uﬁnﬂan ducﬂgA SAERERAIER B ik

Qumxft.nc ﬁnqmla 12 Lfoicnt mméuk“em» AN

llgnes .Fcrpendaculaus‘ﬁc . Iremlesdeux AC, &

¢ dis premxermcnt queles deut Hgncs BD,&CF

| cfhhstou redd@y anples dtdl&v W&Mﬂ B E
S AG; &AH’,qn’eﬂhﬁi w.ppccuh:dbuk’egdkd ~_ gl

ment Pk pamdmm;?:m@m Pateilost. B Koo o

! lement BA/eltane egalie VA CY Solp gecABeflane - .t
cgil atxdcik’quisrarde DG, BuGiipat 13 47. pos i& Brepal qharl-éde'A(Mlit <
apffi egal aux deux-ttuirrer de AH 3 80°H Cy les deud quatrey do BG , 8 GA'fe-
ront egavx aux deux. quarzez de AH, & HC. Maisle quarré chG elt egalau
quarréde CH, & par confe ﬂc quqég QAQ cl'cgal au quarté de AH, -
&laligne AG fera cgalled A .parles deff.du;.BD, & CF feront cqmdxﬁanm
: tes dugentrg ducergle donné
: Qudntd lsfesondeipiree; wasqumamrmeq.ummkprm&mm
<cgalles; cazles perpendiculaices AG & AH ﬁ:r.pm.g" €5, X pic j[duﬂwndq‘
la47:p.t. comme.cy.dellusBE fetrounera egalled CH, & par conlequest aufli ¢
Jeuss dpublﬁnp,& CE ferantsgalles,cequi eftoitd démontirer, .
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AT sr.ua”u .2

Yl'

Dans le ccrclela plus %randc ngnecﬁlc dxamctrc : quant

;auxautres toufioursla plus prochc ducentre cﬂ: plus gran-

déquchplﬂhﬂoxgné& T

Soltlc ccrcle donnc ABGD lrdlgnw dans 1celuy AB
CF DG. Iedis§uc AB (qui eftle diametere) cft plusgran-
degque CF, ap gutce quelconque, & CF. plus procl%edu «
‘centic H qiQPG, el plusgrandeque D ¥

Qp ilncﬁmaxpﬁ du cenweg H foient menécslcs lxgnes
HC,HD, HF ,HG. ledisqugan triangle CHF, les deux
coftez CH, & HF{ont.plus grands quele troifiefme CF
yatlazomp 1. MaisGH, & HF font dauxad HA , & HB
patlz defhinitiog,du cc:cle,doncAB fcra,ylus.g‘lde que

CF.

“Ttém des triangles CHF, & DHG, les coﬂ:cz, HC, HD, HF, HG font cgaux‘
E arla deffinition du cercle, l'angle CHF, plusgrand que DHG & parlaz4.pot.
bafe CF fera plus grande qgela bafe DQ,& ainfi dcs autres,

: ¢
° PRO'P XVI. ‘ 2

'v'w AA---

S"l a lextremicé’du diametre d'vn cerde onldu:vne-hi
gne perpendiculsireicelle tombera dchorsle cercle,& en-
tre icelle perpendiculaire & la circonferance rié tomibera
pas-vae autre ligne droicte, &langlc du demy cercle cft
plus grand quczwtanglc rc&xlignc axgu, & ccluyquiw
ﬁcPluspcut. e L . e

Du cercle Jonnéfoxt’leccnmﬂ ledia~ O' R
mettre BF , furl'extremité duquel B foitle- - y ok
uéchlxgncperpcndxcnl‘cng el p. .
2 (ednspmmmmentquc touteslospare- . ("~ T
ties d'icelle ligne BC , tomberont hors'le » B i 0. = A
«cercle.

Qu'ainfi ne foitfi on clque
partic de BC entre dansﬁct e,fg?t n?:r-
quél'endroic d'icelle partic-en laligneBG - )
& foxd par cxemple le pointd) duquelfoit - -

. S ea
S e s 82
o] Qo0
RN}

TR»OTS‘IESMB. | 47 4..
;-;g’ma..iamf. :p"R'op xv." {



48 A ELEMENTY ‘
menéelaligneDA , il eft enident queletriangle DBA aural'angle droit DBA.
plus grand que pas vn desautres; & parla1y.pide coté DA quilouftientlcplus
grand angle fera plus grand quc le demy diamettre BA. 1l cft donc necc(faire
w'il forcehorsla circonferance,ainfi le pointD ne touchera pointicelle circon- *
etance , ainfiadniendrail detousles autres points que I'on penfera toucher!
cexgle. . 0 L. TS RIS FFUES 1] L B SRR
Iedis fecondement qu'wne autreligne droi&e ne pourra tomber entrela pte-
miere CB, & la circonferance BI,qu'tﬁlcn’cnttc danslecercte, = 7
Car,stl cft poffible,foit menéc HB, laquellenc peuteftre perpendicolairc A B
. A,doncparlarsp. Soit menée AD perpemdiculairefur icellediB,Vangle ADB
feradroi@, & parlatg. p.1. B Afera plusgrand cofté que AD, Ilfautdoncque
AD nevoife pointiufquesala circonfetance,autrement parla d ﬁdu carcleel-
leferoitegalle 2 AB. Partantil faue que HB enrre dunslecercle. @ 7
Finablementil s’enfuit que toutl'angle dudemycercleIBA eft plus grand que
toutanglereiligne aigu , & queceluy quirefte IBC cft plus petit que toutan-
§lc tettiligneaigu. Carpuifque CBA ¢ft angledroit diif¢ parlafeule citcon-
eranceIB, & que entreicelle circonferance IB & la droicte CB n'en peut tom-
bervneautre droicte, L'angl®CBI nepeut cftre diuifé par aucoeligne droicte,.
ainfinefera diminué par aucune ligne deoice , ny par confequentIBA nefera

ibiginicrité paraucuneligne drdicte,
»  PROP XVIT

D'vn point donné menervne ligne droicte quitouche
.- le‘-'.~.,-.: L

I'dccrclsxdonné:-. R IR RE

[ L

R I O R I L ' P P O N LA
Soitle point donné A, duquel il faut- mener vaeligne . s
droitte qu‘;todche lecercledonné D, ~ ° 7 'B
. Soit menéelaligne AC du point donnéau centre & du AL A&
oetse C & ieguoal CA, ol defaricle ccpele AD. Evapres. [ 5d )
€
\a

" avoirleaéla perpendién B sabout dudiamettre DC
parlair. p.1. Soitmenéelaligne BC couppantlecercle DB
au point F, & du pointdonné 2 iceluy pointF. foitmende
laligne AF.iedis qu'ellctouchelocerclesupointF. _
Carles denx triangles AFC & BDC ayans deux coftez: : .
egaux &{'angle C commun,labafc AF fera agellc 2 Ladafe DB, & V'angle droidt
BDCggalal'angle AFC, quiftraaufli droict. Esparcequiaeftédemonttriala
16.p-3laligne AF tou;hg_x,;lnc?ule DFsufenl pointB. ~ @ i .l s

© PROP. XVIUL

Sivneligne droige touche le cercle, & ducentre i lastou-
o ' ' chement.
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chementonmeine vacligne droite,ellefera perpendicu.
laire ala touchante, . o

Soitlaligne DF touchantle cercledonnéau point A
B, & d'iccluy point (oit menée la ligne AB paflant
patlecentre C.. Ie dis qu'clle fera perpendiculaire 2
DF.

Antrement fielle n’eft perpendiculaire ,l'angle D @ °]
BC, fera plus grand ou pluspetit qu'vn angle droidt.
Ilnepeut clire plus petit: carayant leuéla perpendi-
culaire BH, DB tomberoit entre la perpendiculaire
HB, & la circonferance contrela 16.p. 3. 1l ne peut
eftre aufli plus grand : car par la14. p. 1. langle de
"autre cofté CBF, feroit plus petit qu'vn angle droi&t. & de la senfuiuroit
:ls mefme inconuenient que deffus, partant lﬁignc AB fera perpendiculaire 3

F.

g— 5 7.

PROP. XIX.

Sivnelignedroi@etouchevncercle, &aupoint del'a~
touchement eft leuée vne perpendiculaire , icelle coup-
peralecentre du cercle.

Soit laligne DF touchant le cercleaupointB, & fur
iceluy foitleuéela perpendiculaire AB. Ie disquelecen-
tre ducercleferadansicelleligne.

Autrement il fera dehors icelle ligne, foit donc au
roint C,slileft poffible, & d'iceluy poinct foit mende

aligne CBau poin& del’actouchement B, clle feraauflt

perpendiculaired DF parla18. p. 3. cequieltimpoffible
carlesdeux angles ABF,& CBF,feroient droits, & egaux
contrela8.com.lentence , partant le centre dacerclen’e-
foitpashors delaligne AB,ainsdedans.

PROP. XX

Danslecercle,'angledu centre eft double del'angle de
la-circonferance quand iccux angles ong vae mefme cir-
conference pour bale, R " o

) G
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Datsle cercle ABCloientles deux an. A
gles, [canoirBA Cenla circonferance &
BDCau centre ayant BC mefme circon-
ferance pour bafe. Ie disque BDC fera
doublede BAC,
Quiainfinefoit, il faoe mener laligne
ADF diuifant icenx angles. Ie dis que :
pour autant queleslignes DA, DB,& D "B N -
C, {ont egalles, les deux triangles ADB, K
& AD Cferont Ifofceles , & parlag. p.1. o '
auront lesangles egaax fucles bafes AB , & AC. Maisl'angle exterieur BDF par
las2.p.1.cft egal aux deux anglesintericurs DAB, 8 DBA : qui fontegaux. Par-
tantil feraaulli double du feul DA B, par mefthe difcours FDC fe trounera dog«
ble de DAC , & par confequentlcs deux enfemble BD Cferont doubles dgs
deusenfemble BAC. " . .
Que fi I'angle de lacirconferance A cft commé en cefte(econde figure, il
s’enfuiura toufioursle mefme,{Ganoir que BDC fera doublede BAC. '
Carapres auoir menélaligne ADF toutainfi comme cy deflus parlass.p.s.
Vangle exterieur BDF fera egal aux deux onoﬁ:ziutericurs AB D, &DAB, &
double du feul D AB eftantle triangle Ifofcele, par mefme difcours CDF fera
doublede CAD, & parles com. fent, Side BDF double de BAF on ofte CDF,
double de CAFledermeurant BDCferadouble dudemeurant BAC,

PROP. XXL

Dans le cerclelesangles quisappuyent fur viic mefme fe-
¢tion fontegaux. :

Toute {ection tft ou plus grande ou
pluspetire quele demy cerele. Soitdone
premierement vne plusgrande fection B
ADBC,I¢s deuxangles, furlamelme fe-
&iott BC'(oient BAC, & BDC. Iedis
qirils font egave.” - : 0\

Car fi du centre Fon mcineles deux®
fignesFB,& FC ,Vangle du centte BFC
{era doublcdel'angleenlacirconferance
BAC parla2o.p. 3. & parla mefme prop. il feraauffi double del'autre angleCD
B. Maisleschofcs quifontmoitié d'vne mefme font egalles entreclles,ainfiles
angles A,& D {crontegaux.

- Soit maintepant lafe@tion ABCD, plus petite que le demy cercle. e dis que
lesdeuxangles ABD,& ACD cftansfurlamefme fetion AD font cgaux.
- Catfi on meinelaligneBC , il fe fera vae fe&ion BGC, plus grande que le
demy cexcle; & comme nousanons demonftcé cy deflusles deux angles BAG

Y
w’
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&BDC quifont fur vne melme fe@ionBCferont egaux,parcillement aux deéux
wiangles BAF, 8 CDF :lesangles oppofczag- point F {ontegaux parla x5.p. 1.
& par ce quia efté demonftréald 32.p.rlettoiliefmeBfera cgal au troifiefme C,
ce qui eftoit 2 prouuer. e

PROP. XXIIL -
Les figures de quatre coftez infcrites au cercle ont es
anglesoppofcz egaux d deux angles drois. -

Soitlafigurede quatre coftez inferite au cercle ABC »
D. Iedis quelesanglesoppofez B, & D fontauffi egaux LA T
a deuxdroidts.

Car fi on meineles deux lignes AC, & BD, les deux.
anglesACD , & ABD furla mefme fe&ion AD feront
egaux Fatla 21, F 3. Parcillement DBC, & CADf{cront
egaux {urlamelmefe@ionDC,doncles denx angles{ous ™
le poin& B feront egaux aux deux DAC, & DCA ,lg'f;'» e
quelsauccles deuxdupoint D font egauxd deuxdroits, ., .

arla 72.p. 1. partant aufliles deux fousle:point B auccles deux fous le point D
cront egaux 3 deux droits. . .

PROP. XXIIIL

Deux fc&ionsdé cercles femblables & inegalles ne fe
mettront pas defus vne mefme ligne droicte & de mef.
me part. | S ‘

Soientdeux fe@ionsde cerclesfemblables,& inegal ‘ Y

les ABC,& ADC furlaligne droi¢e AC , & demefme B -
cofté. Iedis quil s'enfuinra abfurdité, - §
Car fi du point B on meinelaligne BC,& lesdeux li- A o

gnesBA , & DA par la dcffinition des femblablesfe-
Gions,lesdeuxangles ABC, & ADC {eront cgaux, ce . - _
qui eftabfurde:: carparla6.p.sl'angle extericur ADC doit eftre plus grand que
Voppoféinterieur B:doncles deux fe@ions ABC,& ADC (eftant fomblables, &
inegalles)ne fe pouuoient metire furlamefmeligne AC. :

~ PROP. XXINL
Semblables f; c&ionsde cetcle cltansconfiruées furli-

gnesdroites egalles, lontegallesenpreelles.
’ o Gj
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. Soient deux {e&ions de cerclesfem-

blables ABC, & DFG conftituez fur li- = )

gnes cgalles AC, & DG. Ic dis quelles ol

font egalles. ' - -
Autrement, fi elles cftoient inegalles (4 Qi G

il s’{:nfuiur‘oifll tl:luc deux fe@ions fembla- .

bles, & inegalles pourroient eftre pofées furlignes droictesegalles co N

p.;.dohclcsgdcuxfc&ions feront egalles. & cgalles conteclazs

"PROP. XXV.
Lafe@ionducerclecftantdonnéedefcrirele cercle du-
quclellceft feétion, .

Soitlafe@ion de cercleABC delaquelleil fant trou.
nerle centrepouracheierle cercle dicelle fe&ion.

Soient pris trois poin&s A 'aduanture en icelle fe-
&ion A, B,C, & apresauoir menéles deux lignes AB,
& BC & icelles couppées endeux egallement,en D, &
F d'iceux points foicnt leuées les perpendiculaites D
G, &FG &rcncontrans au point G. Iedis que G eftle
cenere cherche pouracheuerlecercle. '

Carpar ce quiacftédemontirédlar, p.3.lecentreferad la ligne DG, Ilfera
aufli an FG:ceferadoncau point G quileur ¢ft commun. ’

S :PROP. XXVL

" Dedans cercles egauxlesangles egaux,tantaux centres
que aux circonferances ont pour bafe circonferances

cgallcs. - :

Saieritles cerclesegaux ABC & DFG,

& les angles dans iceux egaux , fgauoic B

auxcirconferances B egal A F, & aux cen-

tres I egalAH. Ie disque les circonferan-

ces quiils ont pourbafe font egalles, fga-

WoirAC,DG.” s £ A
Car d’autit queles cercles fontegaux, a

leslignes du ccctl)treh la circonfcrancgc fe- A e D ¢

ront cgalles parlap.d.3. Ainfi les deux

triangles AIC, & DHG ontdcux coftezegaux chacunau fien, & l'angle I egal 2
Pangle H, & parla 4.p.1.labalc AC feracgallc 2 labafe DG. Pareillementlangle
B cftancegalalangleF lafe&tion ABC {era femblable2la fe@ion DFG pacla
20.d.3. & parla 24.p.3. elles feront egalles ; & qui de cercles egaux ofte fe@ions



TROISIESME, 7

egalles,fc uoit ABC & DFG,le demeurant AC feraegal an demeurant DG ;ain-
files angles egaux auront pous bafe circonferances cgalles. :

PROP. XXVIL
Dedans cercles egaux les angles font egaux , qui ont
pourbafes cgalles circonferances, foitau centre, ouen la.
circonferance. | SRR ‘

Soientdeux cerclesegaux ABC & DF
G, & furlescicconferances egalles AC&
DG foientles angles ABC & DFGtous
deuxen la citcon%crcncc. Item AHC &,
DIG au centre, i¢dis quelesangles H&
Ierontegaux. ~ -~ 7T L

Autrementl'vn d'iceux feraplus grand
ou plus petit.Soitdonc AHC plus grand A
queDIG, sl ett poffible il faudra parla _
23.p.1. fur CH faire CHK egal 2 DIG, & parla26.p.3.les circonferances KC &
DG feront egalles:ce qui cft contre noftre hypotefe: car nous auions pofé AC
egalle 3 DG : 1l faudroit donc que AC & KC fufleént cgalles contrela 8. com-
mune fentence. Donclangle H n’cftoit point plus grand quelangler,

L’egalité desangles du centre eftant prounée, les angles de la circonferance
font entendus egaux parla z0.p3.

PROP. XXVIIL
Dedanscercles egaux leslignes droictes egalles coup-
pent circonferances cgalles,{cauoirlaplus grandea laplus
grande,&la plus petited la plus petite.

Soientlesdeuxcerclesegaux ABC,& © g N
FHG, & dansiceux deuxlignesegallesA

H
C, & FG. ledis que les circonferances
qu’clles couppent font egalles, fcauoirla ‘
petitc AKC alapetite FLG, & lagrande ‘
ABC,2lagrandeFHG. |
Qu'ilne foit ainfi,des cegitres D, &1 J
foient menéesleslignes DA,DC, IF, & 1 A N °F e

G quiferontcgalles parla premieredeff. .

3-cltantles cercles egaux,& laligneAC, eftant egalledla ligne FG,lesdeux trian<

g_les ADC,&Fl G aurontles3. coftez egaux chafcunau fien,8 parla 8, p.1.lan-

ile Dferacgalal'angleI, & parla26.p.3.ilsauront egalles circonferances pour
afes & AKCfera egalicd FLG, & qui de cercles egaux ofte circonferances

egalles AKC, & FLG Ics demeurantes fe&ions ABC, & FHG ferontegalles. .

G iij
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PROP. XXIX .

. Dedans cercles egaux les cieconferances egalles com-
prennéntlignes droictes cgalles. ’ -

Soientles cerclesegaux BAKC & FL B g
GH, dcfquelsles fe@tions AKC & FLG | '
font egalles, lonmeincleslignes AC &
FG,iedis qu'cllesfont egalles.

Qu’aini ne foit des centres D , & 1
foientmendéesleslignesdroites DA, D
C,FLIG, Mais d'aq%ant‘qu,e Fonpofeles .
citconférances AKC, & FLGegallesles A ~____~C F ()
angles D,& I, (qui ont pourbalesicelles = - K
circonferances egalles)(eront egaux par la 27.p.3. parecillement les coftez D A, &
D C,cltans egaux aux coftezIF,& IG parlar.p.3.labafe AC, fera egalle dlabale
FG,parla 4.p.1.ce qui c@loitd prouuer. - - :

« . - PROP, XXX.

Couppervne circonferance en deux cgallc_m ent.

Soitla circonferance donnée ABC , laqh_cﬁc it faht, B

' eoupper endcux cgallement. S L .
Soit menéelaligne AC,laquellefoit couppée en denx _
egallement au poine D,duquel point il faut menerla per-
e — (4

pendiculaire DB. Ie dis que en B la citconferance cft
couppécendeux egallement. ' A D
Quil ne foitainfs,il faut menerleslignes AB,& BC& ' -
pourautant quelesdeuxcoftez AD , & DBdu triangle ADB font egaux aux
deux coftez CD, & DB dutriangle CDB, & lesdeuzangles au pointD egaux
parlag.p.1labale ABferaegaliealabafe BC,& parla28, p.s. les cicconferances
AB,& BC feront egalles, . _

_____ . - PROP. XXXI

Dedansle cerclel'angle qui eftau demy cercle eft droic:
&celuy quiclten la plus grandefeion eft plus petit qu'vn
droi& : Mais celuy qui eft enla pluspetite et plusgrand
quvndroic. ) | o
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Soit 'angledans ledemy cercle ACG,Iedis quil B X
eftdroit. - : ' .
Qu'il nefoit ainfi, il faut mener laligne FC apres m
auoir continué AC iulques en D. Il eft cuident que , ‘G
les triangles AFC, & CFG font fofceles,& paclay. A\~ F - [
p.t.ilsaurontles angles fur la bafe egaux, fganoir FA
C,3FCA,&FCG,2FGC;& lesdeux cnfemble AC A

F,& GCF feront cgaux aux deux enf{emble CAF,& C .
GF.Mais parlaz2.p.1.lextericur DCG eft egaldiceux - H
deuxanglesCAF,& CGF,& partantlesdeuxaupoint o
C,6ifans lefeul ACG ferohtaufli egaux 3 lexverieur GCD, & parlato.p. i AC
G,& DCG feront tous denyanglesdroilts. ’
Iedisd'auantage que'langle CG A qui eft enla plus grande feGion CGHA
eft plus petit qu'vn droit:ce qui eftaifé2 prouuer parlasap. 1. d'avtant quel'an-
gle ACG, cftant droidt,les deux autres enfemble ne vaudront qu'va droi, ainfi
Fangle G cft plus petitqu'vn angledroi&,& ainfides autres, .
ledisfinablement que enla petite {e@tion ABC,Vangle ABC cft plusgrand
qu'vndroic:car parla zhg.g.hﬁ_g‘urc de 4coltcz ABCG, infcriteau cercle fait
lesdeux angles oppofez egavixi deux droiés, fqauoir B,& G, Maisnousauons
prouué G eftre pluspetit,parconfequent Bferaplusgrand, = - L

PROP. XXXIL -

. Siquelquelignedroitetouche le cercle ;& del'attous
chementonmeinequelqueligne droi@e couppantle cer-
cle:lesangles qu'elle faict dlatouchante font egauxa ceux
quifontalternativementaux fe&tions du cercle, .

Soitlaligne droicte AC touchantlegercle appoint .+ . i
B, & d'iccluy point foit menée FB couppantle cercle en «
deux fcCtions inegalles.Ic dis quel'angle FBA cft egal 2
toutangle qui peut eftre fait enla plus grande fectign,
& que FBC eft egalitout angle quipeut eftrefaict en (’\
laplus petite [e&ion. . . .
 Quiilngfoitaipfiapresanoirmenéle dismetie B, - -\
foieat menéesleslignés DF,FG,GB, maintenantpaglp ¢/ Sy o
at.p3Vangle DFB dansledemy cercle et droi@t& par A B €
laz2.p.1.lesdeux autres D , & FBD {gnt cgapxd wn Coe
droit, C'eftd dirca DBA lequeleltdroit parlats. p. 3. defquels fion'ofte Tap
comun FBD, le demeurit FBA, fera egal audemtutdt D: Pareillemétpat la 22.p,
2 G iiij




56 " ELEMENT .
3.1a figure de 4. coftez infcrite au cercle DFGB feralesangles oppofez G, &
Degaux 2 deux droiéls: c'eft 2 dircaux deux FBA , & FBC, defquelsfion ofte
choles cgalles, céft Afcauoirlesangles D, & FBA egaux, lesdemeuransFGB
& FBC feront egaux.
Que fila lignc coupantle cercleeftoitle diamettre d'iceluy, tous les angles
tant en I'vaquenlautre demy cercleferoient droits par lasr. p, 3. '

PROP XXXIIL

Deflusvne ligﬁc droi&e donnée, dcfc'rire la feQiond'vn
cerclecapable d'vnangle egali langle re@tiligne donné.

Soitlaligne donnée Fl, il faut furicel-
ledefcrire vac fe@&ionde cercle compre-
nant vn angle egal2 'angle donné A,

. Soit conftruit IFD egala 'angle don-

né A parlazg. p. 1. & apresauoitconti-
nuéFDiufquesen C, & dupoint Fleué
fa perpendicutaire FH , fur la ligne FI, "
& aupoint I {oitl'angle FIG cgalal'an-
gleIFG par lasz2. p. 1. reneontrantla per-
pendicalaire FH au point G parlas.p.1.
GI, & GFferont egaux. Partant le cercle delcrit du centre G & interual GI
pafferaauffi parle point F, & apresauoirmenéla ligne H1 angle IFD { quieft
egalalangle A ) fera egal2 langle H  defctit dansla fection FLHI , par confe-
quent!'angle H (eraegal 2l'angle A, ainfi nousauonsdefcrit vae fe@ion de cet-
clefurlaligne donnée, capable d’vnanglecgald vnangle donné,

- Que {% Fangle donné cuft efté obtus commeB, il cuft fallu conftruire IFC
egal 3 iceluy , & chercher l¢ centre G commie.deflus, pour defcrirele cercle
LFKIH, & parlazz. p.3.1a plus petite fe&ionIKF cuft compris'angle IKF c-
gal2 'angle 1IFC. .

Que i I'angle donné cult eftédroit , nefalloitque defcrite vn demy cercle
furlalignedonnée. -+ - : : -

PROP. XXXIV.

D'vacercledonné,ofterynefe@ion capablc d'vnangle,
egalivn anglere@iligne donnd. - - 7
. Soitlecercledonné ABC, duqui:l il faut ofter vne fe@ion capable d'vn an-

gleretilignecgal 3'angle dopné D. \
St \4’ ' R ’ Soie
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. Seitmenéealaduenturclaligne CA, todthantla =~
circonferance aux pointsC & A, & furicellelignefoit:
bafty 'angle CAB egal A Vangle re&iligne donné D
parlazs.p.1. & foitmenéelaligne BC, icdis quiicelle
-diuiferale cercle en deus fections, dontlaplusgrande
comprend I'angle BAC, par confiruétion egal au.
donné. L Cro

SCHOLIE.

Haduient quelquesfois quebangle donié eftant qbng's‘, fion faifoit vhangle
obtus fur la ligne tirée A Paduenture , que lautréligne fortiroit Hors [e vercle.
Mais pour cuiter ceft incdnuenient:, fi vn angle obtus eftoie donné faudra prena
dre l'angle aigu , lequel avec I'angle obtus donné accompliroit denx’ angles
droidts, celacftaifé d pratiquer en continuant directenent 'vae deslighes qui
comprennentl’angle don‘nt’.j,-pﬂisprg&iqucr corine enfrigie 4 proPofition. Et
dedansla grande fcGtion on‘auralangleaigu. Evdans la'petice (c&tion varangle
obtus egal au donné par las2.p. 3. d’antant que iceux deux anglesfons vne figare
de quatre coftez. e s

- - Sidansvncercle deux lignes drq‘ié__fcs«&h_;cpﬁ ppenal'vne
Fautre, lerectangledesdeux picees defvae, oft cgalau're-
Ctangledesdeux piccesdelautre, . . o T

- Soit le cercledonné ACBD lesdeux A
lignes en iceluy fe couppans aupointF.
Iedis que lere@angle des deux picces A
F&FB,cft cgal au re@angle des doux pie-
cesCP&FD. = - DR

Mais dautant que les lignes qui fe
couppent dansle cercle, ou eltes paffent
toutes deux parle centre, ou bienl'vne |
dlicelles feolement, ouny Pyv:® ny 'au-
tee. Que fi elles pafloient toutes deux-par?’
lecentrt, comme enla premiere figure,

Iesquaitelignesferont egallés, & parai- \ -
ﬁlzgro;ﬁﬁtion eft cuidense, . .. ;¢

ucfila feulle AB pafle parle centre .

F, & dnife D C chpdcuxf"cgallemlctit T :

comme en la 2. figute, clle fa dinifera AT

e A e
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aufli 3 droi@&sangles, parla3. p.3. Et apresanoirmené FC il eft enident patla
5.p.2.quelere@anglede AG 8¢ GBauecle quarré de GF ferbne egauxau quar-
ré deFB ou FC (carlaligne AB eft couppécen deuxegaltementau poin& F, &
eh deux inégallement en G) & parla 47. p. 1.le quarré de FC eftant egalaux
deux quirrez dofG&GCeno antle-.quarcé commun de FG, le demeurant
reQangle de A'C & GB, fetrounera egal au qrarté de GC, commeil acfté de-
monfteé 2 la14.p. 2. odati re@angle de DG & GC. . . :

- Quefilaligne AB paflant parle centre F (comme enlajs.figure)diuife inegals
1ement CD ne paffant point parle centre,il s'enfuiura lamefme chofe.Car(apres
auoir mené la perpendiculaire FH, 8¢ laligne droite FD ) pourautant que AB eft
couppéeen deux egallement enF,& en deux incgallemcnt enG,lereanglede

AG & GB aucele quasré de GF ferz cgal an quare¢ de FBou defon egalle FDpar
la.p.2-Maisle quageé de EG cft cgal aux deux de FH & HG par la 47.p.1. Pareil-
lement le quarré de FD¢ft ¢gal ayx deux de FH & HD par Iz 47.p,1. Doncen
oftant l¢ quarté commgn deFH, le demeusant quareé de HD(era egalau retan-
glede AG & GB,& quartéde HG.Par mefme difcours & parla mefme 5. p.2.lc
F;ia,tré deHDeftegalap rc&ap&lq de CG & GD, & quarréde HG: & en oftant

c quareé communde HG lerectangle de AG,& GB e trouucra egal aurc&an-

A PRI

SOMMAIRE, et
Lereltangleds £G O GB avecles 'Jekéqu&ez‘,de FH ¢ HG , font eganx aux qudr-
rezx de FH ¢ HD: i ' _
- Bwilardbangle o Ot G D.dwsales dews quarreg. de FH ¢ HG , [int asfii ehanx
anpmefosguarrex de E,or @D,
Vartant e oftant Fo les udriéz de pait & diawtre le reRanglede’ £G ¢ G 3, demsén-
reracgalasritanglede CGerGD. (20 L v 0 o
Que finy U'vnenelautre des deuxlignesne paffe parle centre F, il sS’enfuiura
le mefme:car fi on meine le dismetre llépaﬂ'am parlepointcommun dela 4. fi-
gure:Lere&ingle de 1G & GK, fera egatauré@angle de CG, & GD,commecy
deflusa clté dit, & par mefme daiforrauffiau re@anglé de AG & GB, & parlar.
com.{ent.les deux qc&ang&q’dc AG &GB,Ittem de CG & GD féront egaux.
. y; , ;
L ¥ K4 \ ! L .
_ ~ PROP., XXXVL
Sidchorslecerclc on prend quelqye point, & diceluy vers
Jecercletontbene deuxlignes droi@es, I'vne defquelles
- couppele cercle &f laugre le touche, le re&tangle de
toute la couppante & defa partie dehors prife entre le
| Yomt & lacirconferance conuexe, eft egal au quarré de
atouchante, Gl i3 L i B e

H
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Soit A point pris hors le cercle
donné, duquel foitmenéela ligne
AD couppante, & AF touchante:
Ic dis quele reanglede la toute
A D & delapartic ABprifcentre
le poin@ donné & le cercle , cft -
egal au quarré de la touchante

Qu'ilnefoitainfi, du centre C,
au point d’attouchement F, Soit ' -
menéelaligne CF,laquelle par 1218.p. 3. ferd perpendiculaire d icelle touchante
FA, & pourautantque laligne BD eft couppée en deux égallement au poipt C,
&Aicelle eftadioufté direGtement BA , lere&angle de latotalle AD , & dela

artie ABauecle quarré de BC (ou FC {on egalle) cft egal au quarré de CA par
ra.s. p.2.ouauxdeux de AF& FC parla 47.p.1. Que fionoftelcquarrécom-
mundeFC,le demeurant quarré de AF fera egal au demeurant re&anglede AD
& AB,par laz.com.fent. : S '

Quefila ligne AD ne pafloit parle centre du cercle donné faudra demon--

firerencefte (%rte :ducentre Cfoient menées les lignes CA, CB, CF, & laper-

endiculaire CG,laquelle couppera BD en deux egallement parlas. p.s. Et{pat
Fa 6.p.2.comme cy deflus lere@angle de AD & AB aucclequarréde BGlera
cgalan quatré de AG,aufquelles chofes egalles i onadiouftele quarré commun-
de GC lerctanglede AD & AB auecles deux quarrezde BG & G C,ou lefenl:
deBC,parla 47.p.1.fera c§alaux deox quarrezde AG & GC, ouaufeulde AC,.
patla 47.p.1.ouauxdeux de AF,& FC,parlamefme 47.p. 1. Quefionofteles
quarrez egaux de BC,& FC, lesdemeurans quarrede AF, & lere@anglede ADs
& AB feront cgaux.

PROP XXXVIIL

Si dehors le cercle on prend quelquepoin&, & d'iceluy

oin& tombent deux lignes droiGtes versiceluy cercle,

Fvnc defquelles couppele cercle, & l'autre Ktttcint:

Si le re&angle de toute la couppante , & de la par-

ticprifeentre lepoin& & la circonferance conuexceft

egalau quarré de celle qui tgmbe aupres, Icelletom-
bantetoucherale cercle,

Horslecercle donnéfoit prisle point A, & d’iccluy foitmenée laligne AD
qui couppelecercleau point G, & laligne AF terminéeau point F f{uriccluy
H jj
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cercle, & [oitmenée FCicdis quefile quarréde AF
egalaure@tanglede AD & AG, que la Egnc AF touc’l:{:
le cercledonné, .

Carlidu point A cftmenéela ligne AB touchantle
cerclean point B, apres auoir mrenéles deuxli gnesCA
& CB,parlasé.p.3. lequarté de AB ferd cgalau retan- ',
glede AD.& AG: Mais par hypotefele quarré de AF
clauffi cgal 3 iceluy re@angle,& partant les quacrez &
leslignes AF & ABferont egalles. Trem CF,& CB font
ap({_‘i 1egaclllcslzoa\r_la dclff. gu cercle & CA 2 foy-mefine:

_aipfiles deux triangles ABC & AFC, ayans is cc i

' fiezchacun aufien,lesanglesB, & F fc{'om cl;:::: :afa%f;jg;’; :E: tn;xxs co-
parlas. p. ;.a}v,‘trfﬁchm droi&t, & par ce qui aefté demonftré alai6 ntl o
_ AF ferarouchante.  ° 7 : +p-3 laligne

A

¥

AN

| ~ Fin du troilicfme Element.




Ot

~* TRIESME.
DEFINITIONS.

Ne figurere@iligne fe di& eftre inferitc en
vne figure rcé’til;gne , lorsque vn chacun

des angles de la figure inferite, touchevn
chacun cofté dclaggure enlaquellecllceft
infcrite.

2 Scmblablement auffi la figure fe dit
eftre cicconfcritea vne figure,quand vn chafcun cofté dela
circonfcrite,touche vn chafcunangle del'inferite,

3 Maisla figure retiligne fe dit eftrein{critcau cercle,
quand vn chacunangle dela figure inferite, touchela cit-
conferance ducercle. '

4 Edafigure rectilignefe di&t eftrecircon/crire ay cer-
_cle, quand vn chacun des coftez de la figure circonferite,
souchelacirconferance du cercle. T

5 - Semblablementauflilecercle feditefreinfcricenvae

figure re@tiligne, quandlacirconferance du cercle touche

vnchacun cefté delafigureenlaquelle il eft infcrit.

6 Maislecerclefediteftrecirconfcricd vne figure,quand -
Jacirconferance du cercle, rouche vn chacun desangles, 3

I'enrourdelaquelleileft defcric,. - .5 - ..
H iij

b



D ELEMENT
> Vnelignedroitefediteftre accomodéce danslecercle,
quandles extremitez dicelle font en la citconference du
cercle.

PROP. L

Aucetcledonné, accommoder vne ligne droite egalled
vaeligne droitedonnée Jaquelle ne {oic pasplusgrande
-quele diametredu cercle.

Soitle cercledonné BFC,danslequelil fautaccommo- oA,
dervnclignedroite egallealaligne droite donnéeA,
Soitdudiamettre BC couppéeBG portion egalleila
ligne A. Enapresdu centre B ,& interual BG foit defcrit c—°
lecercle DGH couppantle cercle donné au point D, & '
foitmencée laligne BD.Tedisque BD cftegalled A, '
Carparla deff.ducerclc, BG & BD font egalles, & par 1a conftru&ion BG

eftegalle A, & parla1.com. fent. BD & A [cront egalles. Ce qui cftoitd de-
sonfteer. .
PROP, IIL

Dans vn cercle donné, infcrire vn triangle equianglean
triangle donné.

Soitle cercle donné DBG, danslequelilfaut A B )
infcrire vntriangleequiangleaudonné FHK. _ .
Soitmencelaligne AC quitouchele cerclean '
point B , auquel point foicnt faits les deux angles _
ABDegal2l'angleH,8 CBGegalal'anglcK parla H K

23 p.1,Puis foit mené DG. le dis quelerrianglein-

fcrit BDG eft ¢ quiangle au donné FHK. .

Car puis quela ligne BD couppelecercleen deux, l'angle G enlagrandefe-

" &ion fera egal 3langle delattouchement ABD, & par confequent 2 l'angleH par

laj2.ps & parlamelmeraifon,laligneBG coupantle cercle,l'angle D{e trouue-

-raauffi egal aVangle K, & parlasa. p.i.letroificfme B, fera aufli egal 2 'angle F,
&lestriangles {e1ont equiangles., o _

. PROP. 1L |
- Alentourd'vn cercle donné, defcrirevn tfiihglc cquian-

glc autriangledonné, ;. -

¢
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Soitlecercle donné ABC,i l'entourdu-
quelilfaut defcrire vatriangle equiangleau R _A L
triangledonné FGH, ) ®
Soit prolongéle cofté FH de part & d'au-
treiufques en D, & 1,8 ducentre N foitme-
neela ligne3Vaduanture N A, furlaquellean 1
point N foient conftruits les deux angles .
ANBegal ADFG,&ANCegala I'angle GHI Vi
parla23.p.1. & foient menecslestroislignes )
perpendiculaites KAL2 AN, LCM A CN, S
MBK aBN,lefquelles fe rencontreront aux trois pointsK, L, M. I¢dis queKLM
eftle triangle demandé. . - N
Car d’autant quetoute figure de quatre coftez ales quatre angles egaux 3 4an-'
gles droits( car elle peut c(%rc diuifce en deux triangles, & chalque triapgleales
trois angles egaux 2 deux droi&sparlazz, p. 1. ) ainfiletrapefc KANB autales
4. angles egaux 2 quatre droits. Maisles deux A & B eftans droits parla con- ;
ftrucion, les dcux autres K & N feront cgaux 3 deux droi&s, ceftl dire cganx -
aux denx GFD & GFH, quifont egaux 3 deux angles droiéts parla ;3. pu 1. &
parconftru&ion ANB cz egala GFD :donc langleK fera cgal al'angle GFH,
par mefme difcoursl'anglc L {c trouuera egal 3 1'angle GHF. Etparlasz.p.r.le
troifiefme M fera egal autroifiefme G : ainfi lestriangles citconfcrits & donnés
feront equiangles, o R e

PROPR IIIL

Dansvn triangle donné defcrire va cercle.

Soitletriangle donné ABC, al'entourduquelil faut def~ A
cire vn cercle. .
Soientles denx anglesA & B couppezendeux egalle- . . )
ment parla 9. p. 1. parles deux lignes AD & BD, feren-
contrans au point D: Ttem diceluy pointderencontre D, B
foient menceslestrois perpendiculaires FD,DG,DHpar o
la 12.p.1.& du centre D, & interual DG foit defcrit lecercle GFH.1e dis queice.
lay cercle toucheralestrois lignesDF,DG,DH,aumefme pointotiicelles ligncs :
touchentlestrois coftez dutriangledonné, o T
Carl'angle DGA eftant droit,il [era egal 3Tangle DF A quieft pareillement droit,
&lerotal A eftant couppé endeux egallement , lesdeux DGA, & GAD, [e-
rontelgauxaux deux DFA, 8 FAD, &lecofté D A citant commun, le cofté
FD fera egalau colté DG parla26. p.1.Par mefme difcours DH feprouucra e-
galle2 DF, & parla1. cor. fent.destrois DF;DG, DH, feront egalles:ainfil cer-
cle del'interual CG feraaufli del'interual des deux autres, & partantiltouchera
les trois pointsF,G,H, - " \ o

H iiij
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PROP. V.

Alentour d'vntriangle donné, defcrire vn cercle.

Soitle triangledonné ABC Al entourduquelil fautdeferice

v cercle.
@

Soient couppez e%zllemcntlcs deux coftez ACaupointF,
& CBau point D parlaio. p.1.& d'iceux points D, & F foient
leuéesles pecpendiculaites DH , FH, fe rencontrans au pointH

parlair. p.1. &apresanoirmenéles troislignes HA, HB, HC, B G
foit defcrit le cétcle du centre H& interual HA:Fe dis qu'il paf-
fera pac lestrois points A, B,C : c'elt d direqueles trois(iignes HA, HB, HCfont

egalles. =~ C
Carlesdeux lignés BD , & DC cftant egalles, DH commune, & les deux an-
Fh:s au point D egaux ?ou: eltre droits) lesbafes BH, & HC feront cgalles pac
a 4. p-1. par mefme difcours HC, & HA feront egalles, & pac fa1.com. fent.les

troig lign es H A,HB,HC,fcront egalles.
| PROP. VI

Dans vn cercle donné, defcrire vn quarré,

Soitle cercle donné ABDC, danslequelil faue deferi-
rc vn quarté, ' o
Soientmenezles deax diametresBC, & AD fecoup-
pansau centre F en angles droits, & foient menéesles 4.
lignes AB,BD, DC, & CA. ledisque ABDCeft quarré
infcrit au cercle donné : C'eft 3 dire qu'ila les 4. coltez
egaux & les 4.anglesdroits. .
CarlesquatrelignesFA, FB, FD, FC eftant egalles par
ladeff. ducercle, é les quatreangles an point F droits & egauzx parla conftra-
&ion, Aufli parla 4.p.1.r¢petde, tantde foisqu'il fera de befoin, les quatre bafes
AB,BD,DC, CA feront cgalles. Irem chafcun des quatre trianglescft Ifofcele,
faifantles anglesfur labafc cgaux parla 5.p.1.& parlas2.pa.ilsferont chacunsde-
my droits(eftans les 4.3nglesau point F droits)partant les deux foubs chacundes
points A,B,D,C,vaudront vn droit,& par confequent ABD C, ayansles quatre
coftez cgaus,& les qpatre apgles droitsfera quarté. N

‘PROP. VIL

Alentour d'vn cercledonné, defcrire va quarté.

LI

Soitle cercle donné ABCD, 2 l'entour duquel it faut defcrire vn quareé.
Lo _ Soient
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Soient menez les deux diametres AC , & BDfe @ - A "
couppansau centre Fa droictsangles, & furlespoints | F?‘q
A& C,foicnt menéeslesdeuxlignesGAH,LCM pa- 3\
gallellesd BD:Itemles deux points B, & D foient me- B —p
néeslesdeusx lignes LBG ,& MDH Tarallellcs 2 AC ,
patlagr.p.1.icelles quatrelignes parallellesfe tencon- \
eransavx points G, H,L , M, Iedisque GHML eftle -
quarré demandé. . L '3 A

Car en premier lieu il eft euident par la conftru- .
&ion que GLMH eft parallellograme, & parla34.p.1. les quatre coftez {cront
egaux, eltans egaux 3 I'vnoulautre des deux diametres AC & DB, qui font
egaux entre cux. Parcillement parla mefme 34.p.t.les 4.angles G,H,M, L, fonc
egaux aux 4.quifontau point F chacun fon oppofé,d’autant que ce font paral-
lﬁlogramcs. Mais iceux eftans droits aufli les quatre G, H, M, L, feront chafeun
droits, & par confequent le parallello grame GHMI ,aurales 4. coftez cgaux, &
lesquatreangles droits,& fera quasre.

PROP. VIIL
Dansvn quarré donné, delcrire va cercle.

Soitle quatré donné GHML , dans lequelil faut del-
crire vn cercle,

Soicntles quatre coftez couppez en deux egallement
aux points A,B,C, D, & aptesauoir mené les deuxlignes
AC,8 BD fcrencontransau point F,d’iccluy point F, &
interual FA, G on defcrit va cercle,ceferale demandé.

Car parla33.p.r. AC (era cgalle & panallellc A HM : &
BD, 3 GH; ainfile quarré donné fera dinifé en quatre pa-
rallellogrames,lefquels parla 3 4.p.1.aurontles coftez oppofez egaux,ainfi AF,&:
BGferont egaux; Item BF, & GA; AH, & FD ;FC, & DM ; mais toutesicelles
moitiez des coftez du quarré font egalles, pastant FA, FB, PC, FD, feront auffi.
egalles, & commeelles touchentle quarré aux points A, B, C, D, auffilecercle:
defcrit delinterual del'vnedicelles,toucherale quarréaux mefies points,

PROP. IX
ATlentour d'vn quarré donné, deferire vn cercle.

Soitle quarré donné ABCD,aI'entour duquelil faut def-
critevn cercle.

Soicntmenées les deux diagonalles AC & BD, s’entre-
couppansau point F,& du centre F, & interual FA | foit
defcritle cer<le ADCB. Iedisquilferaledemandé: c'eft 3
dire qu'il toucherales quatre angles du quarré.

Cutlecofté ABeftantegal2AD, Le triangle BAD fera
Hofcele,& parlas.p.t.lesangles furlabale BD fer5¢ egaux
& {eront chacun demy droidls parlaza. p.1.eftanctiangleB
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AD droit. Parmefme difcouss, les deuxangles furlabafe AC dutriangle ADC
feront auffi demy droits,ainfilesdeux angles FAD & FDA feront egaux, & par
mefme difcours FD feraegal AFC, &S FCAFB, &les 4. lignesFA, FD, FC, FB,
eftans cgalles,il eftaifé de conclure commeaux precedentes. quele cercle defcric
deVinterual del'vne d'icelles,coucheral'extremité desautres, quifontles angles

du quarré donné.
"PROP., X.
Defcrire vatriangle Ifofcele, ayant vn chacun des an-
glesde labafe double de Fautre.

Soitlaligne AB,couppéé enC commeenfeignelarn.
p.2.& loitaccommodece dansle cerclelaligne DB egal -
le2 AC,& apresfoit menée laligne AD. le dis que AB
D eft JetriangleIfofcele demandé.

Carapres auoir mené CD, fial'entourdutriangle A
€D, ondefcritle cercle ACD commeila efté enfeigné
cydeflus;Puilquelaligne ABacfté couppée en C, com-
meenfeignelais.p.2.lese@angle de AB & BC,fera egal
augquarcéde CA oufonegalle DB; & parlazz.p.3.lali- ) B
gne DB,,wucheﬁ"e cercle en D, & l'angle CAD fera
cgalal'angle CDB,patlaz2.p3.& fidiceuxon adioufteanglecommunA PC,
lessoutséeront egaux,fqauoirle total ADB, auxdeux CAD & ADC : mais!'an-
gle extericur D CB, eft auffi egal aux deux CAD & AD C, par la ;2. p-
a. Partantil feraauflicgal alangle ADB, ouifonegal ABD parlag.p.1.(carle
triangleeft Wolcele) & parlaé.p..letriangle DCB {craaufli lfolcele, & le cofté
DCegala DB,pattant aufli egald CA;& Ictiangle DCA eftantlfofcele, il aura
Iesdcuxangles (urlabale AD cgaux{par las.p.r.& Fangleextericur DCB(quieft
egal 2 touslesdeux ) (era double du feul A : auffi ferafon cgal B; & partantaofii
fonautre egal ADB: voiladonc ABD triangle Ifofceleayantlesangles delabafe

doublesdu troilie(me.
| PROP. XL
Dansvn cercle donné,defcrirevn pentagone equiangle
& equilateral. - -

Soitle cercle donné BDF,danslequelil fautin.
{uirele pentagone demandé.

B
Dansiceluy cescle, il faut inferirele criangle B
DF cqniangleauttiangle A, lequel ait efté con- Y } &
ficuiét (elon le requis de la precedente propofi- \
tion & apresauoir menélesdeuxlignes CF & D \ :
Geouppantlesdenxangles BDF,&BFD,cndeux /A
egallement parla 9.p.1.foient mengesleslignesD D F

C,CB,BG,GF, ledis que BCDFG, cftlepenta-
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- B,GC,GD,GF,(oimtmenées furicellesles cinq lignes

‘rencontrans aux cinq points H,L,LM,N .Ie disque H

QVATRIESME. 67
gonein(crit equiangle & cquilateral, : '

Car puilqueletriangle BDF eft du precepte dela precedente propofition,les
deuxanglesfurla bafe DF ferontdoublesau troiﬁcfr_nc B,lelquels eftans coup-
pez en deux egallement parleslignes CF & DG:lescing angles DG, GDF, BF
C, CFD., & DBF font cgaox , & parla26.p. 3.ils auront circonferances egalles
pout bafes , maisles cgal%cs circonferances comprennent lignesdroies egalles
parlaag, p.3. donc tousles cing coftez eftans cgaux , lc pentagone fera cquila-
teral.

Aufli fera-il bien aifé de prouuer qu'il cft equiangle parla27.p.7. d’autant qae
chacunangle cft fouftenu de circonferances egallcs, {¢auoir de troisarcs com-
prenans trois coftez du pentagone, veu que nousauons prouué quetonsiceux
arcs fontegaux. _ -

PROP. XIIL

o

A l'entour d'vn cercle donné , defcrire vi pentagone
equiangle & equilateral. o

Soitle cetdle donné ABLF, Al'encour duquelif faue n
defcrirele pentagonedemandé. ' o .

Dans iceluy foit defcrit le pentagone ABCDF, pat
Japrecedente,&apresauoirmené lescinqlignesGA,G ¥

perpendiculaites HN,NM,ML LL I} paslasp, L e ¢

ILMN cftle pentagone demandéequiangle, &equi- L~ p 4
Jateral. ' ’ '
. Caril eft cuidemment circonfcrit,enapres fion meineles cinq lignes GH,GI,
GL,GM, GN, dautant quelesangles GBI & G Clgm droits pacla 47.p. 1. le
quarré delGfera cgal aux deux quarrez deGB,& BI: Il feraauffj egalaux deuxde
GC&CI,& par confequentles deux quarrezde GB &BI, {eront egauz aux deux
de GC & Cl.Maislesquarr¢z de GB &,GC,foKnt;'gaux(cﬁans defcrits fprlignes
cgalles) adfli ceux de BI & 1C feront 4ofli cgauxs & leslignes BI, & IC feront
cgalles;& pasla&.p.1.lesangles BGI-& IGCTeront egaux,& BGCdohblede B
GI. Parmefme dilcoursaufli CGD (egal yBGC, cas1ls ont egalles circonferen-
«es pour bafes ) fera douBle de CGL, & par ¢onfequent1G €, & .EGL ferorfe
egatix, & parla 4 pit.IC{erd eglle 2 CL. Parmeftfie diféorirs 18", & BH fetrou-
utront cgalles : Mais BI & IC:cRant ¢galles,auflileursdounbles 11 ; & 1L feront
cgalles. ' Par mefme difcouts on prouuera totisles amseé coftez eltre egaux, & le
pentagone fesa equilatetal. &0 L )
Qu'il foit aufli equiangle, nous auons mopftré que les angfes CIG, & CL

G cftoient cgauy, Ttem PG, &C G,& que Q@"c_r_rrou_ﬁb%i dirc agtant des antres

. - R s
(Oded £ 0V .o
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donc les deuxanglesfoubsle point I,feront cgauxauxdeuxangles(ous le polae
L:ainfi desaucres, parainfile pentagone fera equiangle & equilateral,

PROP. XIIL

Dansvn pentagone equianglc & -cquilaccral,. defcrire
wvncercle.

Soitle pentagonete?_uianglc & cquilateral ABCD
¥,dans lequelil faue infcrire v cercle. A

Soient couppez en deux egallement chacun des
angles A,& B,parleslignesAK, & BLpaclag.p.1.fc g .
Lencontrans au pointG; & parlarz.p. 1, du poin& G )

foient menéesles perpendiculairesGH,GI,GM, & X
du centre G, & interual G H foit deferit le cer- L
«le HIKLM, Iedis que c’eftle cerclé demandé. +=n

Car pour prouucr quil touche chacon cofté du ¢
pentagone donné, il faut prouuer que lescing lignes
GH,GI,GK,GL, GM, font egalles, ce quisobtienten ceftefagon. Puifque par
conftruétion les deux angles fousle poin& A font ogaux , ayane efté le tocal
couppé en deux cgallement, & I'angle droi& H egatal'angle droi& M (carles

ignes GH, 8 GM font perpendiculaires) &-le cofté GA commun aux deux
triangles AHG, & AMG, par Ia 26. p.tlesdeux autres coftez [eront cgaux , fga-
uoir AH,2 AM, & HG, 3 GM, & parmefine difcours GL, GK, & G, {e tronue-
ront cgalles, & partantle cetdetoucherale pentagoneaux-points H, L K, LM,
cequilfalloitfaige,. - o . L R

PROP. XIV.

. Alentour d'va pentagone cquiangle & cquilateral, def-
‘triICVn'cerdle. ' 2 TP _

Soitle pentagonc equiangle & equilateral ABCDF,” ;. 2
alentour duquelil faut defcgire vn cercle. o
Soient couppezlescingangles A;B,C,D, F,endenx

cgallementparlag.pa.augcleslignesGA,GB,GC, G
D, GF ferencontransau poipt G, & d'iccloy point G, ;
& interual de 'vne d',gccflcs cing lignes foit defesitic - ;
cercle ABCDF. Te disqu'il fera cicconferit aupenta-
gone, cefta dire quelescinglignesGA,GBGC, GD,
‘GF font egalies. . . : L
~ Carpuisguele pentagone cft equiangle, & chaeun angle d'iccluy couppé
+en deux cgallement, Tes }iu& angles {ura bafe BA feront egaux, & parlas.p.1.
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lesdenx coftez AG & BGlerontauffiegaux, & parle melme difcoursBG, &
GC feront auffi cgallesainfi desautres, & parla1. communcfentonceil eft eui-
dent queicelies cinqlignes feront egalles entre clles , & que pareant le cercle
defcritdel'interual del'vne dicelles toucherales exeremitez desautres,qui fonc
eufliles cing angles du pentagone donné.

PROP. XV.

Dansvn cercledonné,infcrirevn hexagone equiangle, &
cquilateral. |

Soitlecercledonné ABCDFG,danslequel il faue
infcrirelexagone demandé equiangle & equilateral.
Soit mené [e diamettre CG, & du centre G & in-
terual GH, foit defceit vn autre cercle AHF coupant
-le donnéaux points A &P, defquels points foient
menees les deux lignes AHD , FHB finablement
foient meneesles lignesAB,BC,CD, DF,FG, GA.
Tedisque ABCDFG eft I'exagone demandé. )
Carileft cuidenten demonftrant comme en lar. p.1.qucles deus tiangles
HAG, & HFG font cquilateraux, & parla 5. p.x. repetce deux fois ils ferone
auffi chacun cquiangles, & parlasz. p.1. vn chacun deleur angles vaudrale ticrs
de deux angles droits, & langle CHD parla1s.p.1. vaudra letiersdcdeuxan-
Flcs droits : ainfi parla 13, & 15.p.1.touslesangles au point H , feront egaux val-
antchacun vn tiers de deux angles droits, partant lesfixbafes AB,BC, CD,DF,
FG,GA,(crontegalles: & l’l}cxagone fera equilateral.
1l ctaifé 3 demonftrer qu'il eft anffi equiangle. —

PROP. XVIL

Dansvn cercle donné, defcrire vi quindecagone equian-
gle & cquilateral.

Soitlecercledonné ABCDF, danslequelil
faut infcrie vn quindecagone cquiangle &
equilateral,

Soit premierement delcrit dans iceluyle
triangle cquilateral AGH parla 2. p. 4. les
troiscoftez cftans egaux, la circonferencefe-
1a dinifce entroisegallement parles 26. & a8,
r.;. pareillement,, foiteniceluy cercleinferic

¢ pentagonc ABCDF pac la 11, p. 4. ayant




0 ELEMENT
I'vn desangles furlepoint A. Iedis que GCferale cofté du quindecagone de-
mandé, - ' .
" Carcommeilacfté dickl'accABG eftle tiers dela circonference, partantdoie
contepir cing coftez du quindecagone.Item BA cofté du pentagoncfoufticns
Parc BA cinquicfme particdelacirconference, partantdoit contenir trois co-
ftez du quindecagone, & lesdcuxarcs AB, & BC contiendront fix coftez da
quindecagone.Maisl'arc ABG en contient cing,donclarcGClerala quinzie~
me partie detoutela circonference, partant la ligne droite GC feralecofté du
quindec. ce qui eftoita prouuer.

Fin du quacricfme Element.




ELEMENT CIN-
QVIESME

DEFINITIONS.

ARTIE eft vne grandeur tiree d'vne
plus grande, lorsque laplus petite mefure
laplus grande, _
2.Multiplice eft vnegrandeur plus grande
qu'vne plus petite , quand la plus grande
cft mefuree dela pluspetite. -
3. Raifon eft vne habitudede deux grandeurs, demefme
genre,compatees I'vnc alautrefelonla quanticé,

4. Proportion eftvne fimilitude deraifons.

5. Lesgrandeursfontdictesauoir raifonl'vnedlautre,lef-
quelles cftans multiplies fe peuuent exceder I'vnebautre,
6. Lesgrandeurs font dictes eftre en melme raifon’, & la
premicre d la feconde comme la troifie(mealaquatrief-
me,quand les equemultiplices dela premiere&troifiefme,
excedent, fonregalles, oudefaillentaux equemulriplices
delafeconde & quatriefme , en quelque multiplication
quecefoit. o | L
7. Lesgrandeurs qui font en mefme raifon, foientappel-
lees proportionnelles. | o

I iiij
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8. Quanddes equemultiplices, celuy du premier excede
celuy dufecond,&lemultiplice du troifiefmen’excede ce-
luy du quatriefme, lorsilyaura plus granderaifon du pre-
mieraufecond, que dutiersau quart. ‘
9. Proportion ne peuteftre conftituee fur moins detrois
termes. -
10. Quand trois grandeurs font proportionelles , la pre-
miereeft diteauoira latro ifiefme laraifon doubleede la
premicredlafeconde: silyenaquatre, la premiere eft di-
&eeftredlaquatriefme, enraifontripleedela premiereid
lafeconde.
u, Lesgrandeursfontdefemblablesraifons, quandlesan-
tecedans fontaux antecedans, commeles confequensaux
confequens.
12. Raifonalternceftlors que 'antecedenteft a Fantece-
dent,commele confequentau confequent. '
13. Raifon renuerfee eft lors qu'on prendle confequent:
comme l'antecedent, pourle comparer a l'aucre confe=
quent,, comme fi ceftoicl'antecedent. |
14. Raifon compofée cftlors qu'on prend 'antecedét auec
le confequent, comme vnemefme chofe au mefme con-
fequent.
15. Railondiuvifeecft lorsqu'on prend 'excez par lequel
Tantecedent furpafle le confequent , pourle comparera. -
iceluy mefme confequent. "
16. Raifon egalle cftlorsquilyaplufieursgrandeursd'vn.
cofté , &autantdelautre en multitude, prife dedeux en.
deux en mefme raifon, & que la premiere des premicres.
grandeurs,eftila derniere demefmes, comme E premie-
re desfecondes, eftad l1a derniere des mefmes.
17. Autrement ¢ eftlors qu'on préd les extremes parla four
T ~ firaion:
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fira&ion desmoyennes.

Proportionordonnée elt quand l'antecedent eftau con--
fequent commel'antecedenteft au confequent de lautre:
&ainfi quel'vn des confequens eftd quelqueautre, lautre
confequent foitaufli a quelqueautre. -

Proportion troublee eft quand trois grandeurs eftans
d'vn cofté, & autantd’vnautre, lapremierecftalafecon-
decommelacinquiefmealafixie(me, & commelafecon-
deilatroifiefme, ainfila quatricfme dla cinquiefme.

PROP. I

Sily a rantde grandeurs qu'on voudra , equemultiplices
d'autant d'autres grandeurs, chacunealafienne, com-
me'vaeferamultiplicedel'vne, ainfiles toutes ferone:
multiplices de toutes..

Soient deux grandeurs AB & CD,equemultiplicesde deux-

autres F & G le dis queles deux grandcurs enfemble Ag %—M,—F"'
& CD,feront autant multiplicesde F& G enfemble, com- - -y
mec ABeftdcF. o -
Quiilnefoit ainfi : puis que ABeft multiplice de F, F- <
mefurera AB ccrtain nombre defoisparlaparlaa., deff. . . _
qu’elle'a mefure donc troisfois, & de AB foicnt imagineestrois parties, egal-
lesAH, HI,IB, qui {eront chacune egalled F. Le mefmefe peut dire dela
grandeus CD , de laquelle on imaginera trois parties egalles CK, KL ,LD, -
eftant chicone dlicelles egalled G , mais qui 3 chofe egalles; fcauoica F& H,
ddiou((;t{thofcs egalles, feauoir G & CK , lestoutes AH CK, ferontegalles -
aux tdbites F & G, par mefme raifon HI & KL, feront egauxa F& G,pa-
reillement 1B & LD, & par ainfiil eft cuident que les trois enfemble ABauec.
lestrois CD, feront triples des deux enfembleF & G , commelafeule AB , eft

triple de la feule F. P p ,
: ROP., Il

Sila premiere eft antant multiplice de la f{econde ,quela

troilielme dela quarte, & queles cinquic/me & fixiefme

me foient equemultiplices.de la feconde & dela quarte;

la compofee de da premiere & cinquiefme , fera autant -
| K
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multiplice delafeconde, commela compofeede latroi-
fiefme & fixicfme, dela quarte.

Soitlapremiere grandeux A autant mal- AL

siplice dc la feconde B, commelas. Ceft gV 7 FS romeyeeey——y
delag. D, & [oitla 5. F autant multiplice” o "™
delaz. B, commela6. G delag. D:lcdisD — Gy
quela1. & 5. enfemble A &F, ferontau- 4
tant multiplicesdela 2. B, commelas. & 6.
enfenble C & G, {eromt dela 4. D.

+Car puis c{ue A cft autant multiplicede B, comme CdeD,Item queF eft au-
-tant multiplice de B comme GdeD, lacompofecde A, & F {eraautant mul-
tiplicede B, commelacompofeede C, & G et muliplicede D parlaz, com,,
fenk. enles prenant toutes I'vae apresl'autre comme enlaprecedente. B

PR OP. IIL

i la premiere elt autant multiplice delafeconde, comme
datiercedela quarte, & on prend lacinquicfme autant
multiplice dﬂa premiere, quela fixiefmede la tierce,
aufli la cinquiefme fera autantmultiplice delafeconde,
quelifixiefme, dela quarte.

‘S oit A autant multiplicedeB, comme Ceft
deD,&delar & 3. A & C, foientprifesles g x I ¢ R L
equemultiplices F & G: 1e dis que F feraan- A,'___,__: O e o
rautmu'tiplicede B, que G, de D. T Je— Dr—

Car puis queF eftautantmultiplice de A,

que G,'eltde C:Fcontiendra autant de par- : . :
tiesegallesd A, comme G de partiesegallesA C, foitdonc F divifscen FH &
HI chacune cgalle 2 A : Item G divifce ea GK, & KL , chaconc egalle AC,
ainfi la premiere FH qui cft egalle 2 A fera autant multiplice de 1a 2. B,
comme la3. GK egallc 2C, eft dela 4. C, & la cinquicfime HI auffi egallea
A, feraavtant muluplicedela2. B, commela 8. KL suffi egalle2 C, eft multi-
plicedela 4. D: & parlaz.p.s.lacompofee delapremiere & cinquicfme FT,

deraautant multiplice delafe¢onde B,.commé lacompofecdelas. & s. GL,
Left, dela quatriefme D, :

PROP. 1III.

Si quatrcggan_dcurs font proportioncllcé, auffi leurseque-
. myltiplices feront preportionelles, en quelque muldi=
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plicdtion quece {oit. :

Soit AaBcommeCaD, & onprend leurseque-
multiplicesI, G, F ,H, Iedisqu'ily aura mefme rai-

fondela GquedeFaH.

Car fion prend K & L equemultiplicesde T & F, -
pateillement M&N equemultiplicesde G & H,d'au- r /
tantque [ & Ffont equemultiplicesde A & C, Item - ‘ _ L

G & H aufli equemultiplices de B & D(bien que par
diuerfes moltiplications)anfliparlas. p.5. K, & L fe- (-
ront equemultiplicesde A & C, & parlamefmep. M-
& N {crontaufli equemultiplicesde B& D, & parla

conuerfedelas.deff. 5. i Kdefaue, eft cgal, ouplus | | - &
grand que M, auffi L defandra,{eraegal,on plusgrand [ - { _ :
Liopa

v
¥

queN': Ee pour autantque K & L, font equemulti-

licesde I & F.pareillement M & N ,de G & H, par
fa melme 6. deff. g, il y aura mefme raifon dela G L
cdmmede F,aH. E

v FODHK,

PROP. V.

Sivnegrandeur cft autant multiplice d'vne grandeur, que-
la retranchee dela retranchee,auffilerefte fera autant:

multiplice delarefte, que latoutedelaroute, . -

Soitlatoute AB, autantmultiplice delatoute CD, .
commelarctranchee AF, delatetranchee CG: ledis - _ '
quelereftcFB,feraautant multiplicedurefteGDque g = A ¥ 'B-
latoute AB eftdelatouteCD. AR an b T D

Qu'il ne foit2infi , que le gefte FB, nefoitautane -~~~ = ¢
multiplice durefte GD, gne la toutedelatoute: foic!. @ . -

. N

-fera antaermultiplicé de CD, comme AF de CG: Maisauffi ABeftolt autant

multiplicede CD comine AFde CG: et dont euideptque AB fera egalled”

FH, & enoftantcequi cft de commun AF: HA demeureraegal 2 FB, & par
confequent commeABAGD ,‘ainﬁ FBferad GD:.

. . .RROP. VL

degqx.gﬁi_dcurs {ot equgmultmliéo&de deﬁxautresgranQ

. deurs, &dicellesonrétrache des equendultiplices: oules

reftésferoregauxauxreftes, ou equemultiplices-dicgux.
S K ij

prife AH autant multiplicede GD, comme AFeftde CG: & pa't-l:; lpg FH'

b
hl
|
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Soient quatre grandeurs ABCD, defquelles A eft -
sutent multiplice deB, que C l'eftde D, &laretran- ,—?_.,__.,L
chéeFA cftautant multiplicedeB,quelarctranchée g 2 r—B
.GC eft multiplicede D:Icdis quelesretes GH&FK ™ v —v——C&
ferontcgalleson cqucmultiplices deB & D. ~—D
Cardautant que A & Cfontequemultiplices deB,
-8 Djen Ail yauraautant de grandeurs egallesd B, comme en Cdegrandeurs
-egallesd D; Pareillement d’autanc quelaretranchée AF cftautant multiplice de
iB,quelaretranchée CGl'eft de D, AF contiendraautant degrandeurs egalles
:B,que CG degrandeurs egallesd D,parla1.& z.deff.s.Sidonc d egalles multitu-
-desdegrandeurs AK & CH,onofte egalles multitudes de grandeurs FA& GC,
des multitudes demeurantes KF & HG feront cgalles: ceft 2 dire que KF con-
iendraautantde foisB,commeHG contiendra D, ou bien iKF elt egallc2 B,
aufli HG feracgald D , & i KF eft multiplicede B, aufli HG fera autant muki-

plicedeD. _ , .
PROP. VIIL

Lesgrandeurs egalles, ont mefmeraifon 'vac que I'ats-
tred unctroificfme; & celtetroificfme aura mefmeraifon
adeux grandeurs egalles.

Soient deux grandeurs egalles A &
@, & vneautre quelle ?u’ellc foitB:le A ey D— ——
disque A & Contmelme railonl'vne  Br— G ———
«que Pautre 3 B, & que B aura mefme  Cr + Fr— v )
raifond A quea C.

Qu'il nefoitainfi, foient prisD & F .
~-equemultiplices de A & C, loitaufli pris G multiplicede B ; donc pour dutant
que D eft autantmultiplice de A, queF et multiplicede C, & que A & Cfont
«galles,auffi D, & F ferontegallesparla 6.com. feat. Sidonc D eft plus grande,
. wgalle,ou plus petite que G,anfi Ffera plusgrande, egalle, ou plus petite quela
melme G, & parla 6. def. 5.1l y auratelle raifonde AABcomme deCalamef-
meB, N

Quanta l'aatre particcllefa prouuctoutde mefme 3 parla6.def.5.cn prenant
des mefmes equemultiplices,& monftrant'exces.

PROP. VIIL

De deux grandeuss inegalles , la plusgrandea plus gran.

- de raifon 4 voetroificefme, quela 1§us petite ; & cefte

roifiefmed plus granderailondiaplus petite , quedla
.",.gfzndﬁ'.pi ' o - Lo e -

-~
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Soient deuxgrandeursinegalles A, & BC,defquel- - =~ . ...
IesBC eftla plos grande:Icdisque BCaplusgrande B . © 'F.
niitonalatrotlicfme D, quelle qu'ellc foit, que non .R-.-A-—v p B
asA, o - . AL
P Qu'il ne foirainG; {oit entendué BC premiere, D 2, T
A;.D 4.& d'autant que BC cft plus grande que A, fojc.. » -
retranchée Bi egalle dicelle A, % foient trounbesles equentulriplices;, A fcanoic
HGdeBI, & GFdeIC, ¢eh fosscque HG & GF, foient plus grandes chacune
que D, & paclar.p.s. HF fetaautant multiplicede BC, comme HG de Bl oude
Afon egaﬁc:Maintenant loittrouuée KM plus petite que HF, mais plus grande
queHG:Cecy cft facille,d’autant que.D eft plis petit que ny HG, ny GF; fi bien
qu'it faut feulement adioufter tantde foisla grandeur D, iufques 2 ce quel’'on
ait ce que o cherche.Si donc KM eft prifs pourl’equemaltiplicetantde D fe.
conde, que D quatricfme , il ¢t 2if¢ & voir que HF multiplice de B C premicre,
cftant plus grande que KM multiplice de D feconde, HG multiplice de A 5. n'eft
pasplus grandc que KM multiplice de D 4. & parlahui@icfme deff. 5.il yaura
plus grandétaifonde BC 3D que de Adlamefme Dy -+ - - -
Quantilafeconde partic elle fe prauue de mefmefagon en changeantl'or-

drefeulement,cet3 fgauoir D premier, A fecond, D3 BCygke.. . .,
L . TPR\OLPI i IX-

Lesgrandeurs qui ont mefmeraifon i vae troifiefme, font
egallesentreelles: & ceftetroifiefme ayant mefme rai-
- fona deuxautres,icelles feront egalles entre elles.

Soientdeux grandeurs A& C,lcfquelles ont mefmeraifonl'v-

- nﬁ quel'autredlatroilicime B : Ie dis qu'elles font egalles entre

clles. ' ‘

Car ficiles n’cfteient egalles, il faudroic quel'vne oul'antre l
fuft plus grande: & parla 8.p.s.icelle plusgrandeauroit plus gran-

deraifon 2 B,quela plus petite : ce qui et contrel’hypotefe donc B

Anc fera pas plus grande queC. T

| PROP. X.
Dcdeuxgrandeursinegalles, celle quiaplusgrande raifon
alatroifiefme, eftla plus-grande : & celle 4 laquelle la
troificfme d plus granderaifon, eft la plus petite.
Soienttrois grihdeuts_A,B,C,& la raifoh de A3B foitplusgrande quede C,
4B : Ledisque A fera plusgrande que C,& fi B2 plus grande aifon 3 C quenon

£as2 A,que C fesa plus petite que A.
. K iij



78 ELEMENT
Autrement pour la premicere patte: fi A n'eftoitplusgtan-
de,elle feroit egalle, ou plus petite;eequi et impoflible icar i
elles eftoient egalles , cﬁct- ausoicnt nxeftné raifon I'voe que A pasmsasy
Pautrei latroifiéfme B,parla 7.p.5. ce quiferoitcontrclafup- B r—
pofition;fiaufli cllc eftoit plus petise, clle auroir pluspetiterai. - “r— v
fona B quenonpasd C; parla8.p, 5. cequieft parcillement SN
contre Phypotefe.Donc A fera plus grandeique G,/ . o
‘Quant.2lafeconde partictant g ctite propofition que deld precedente, ol-
lesfo nt aifées2 demonftrer pacles raefmes difcoursen changeantllordre, E

. PROP. XI
Les raifons quifont femblablesavne, font femblables en-
eelles, " L o e

e e e T
T

- : P T g v
H— v w—t ¢ Lty B v -
e S N e
R, S ———

Soit AAB,comme C3 D;& commeCa D, dinfiFa G: Ic dis quecommeAd
B,ainfiFferad G, } . ) . .
Quiil e foit ainfiilfane prendre de A, C; F, les equemuliplices H,L, K : Pa-
reillementde BDG , les equemultiplices [,M,N. Pourautantdoncque Aclt AB
comme CAD, parla conueife delag. def. 5. fiH malriplice de A eft egalle, plus
grande, ou plus petite que I,multiplice de B; aufhiL multiplice de C, feraegalle,
plus grande,ou plus petite que M,multiplice de D.Item puisque comme C2 D,
ainfiF 2 G, {i L multiplice de'C ¢ft egalle,plus grandé,ou plus petité que M, mul-
tiplice de D,aufli K multiplicodeF fera egalie,plus brande,ou plus petite que N,
multiplice de G:Et puis que comme H eft plus grande, egalle, ou plus petite que’
L,aufli Keft plusgrande, egalle,on plus petite queN, parla¢.d. 5. laraifon dc Fa
G feracommedeAaB., ¢ . & - o
"PROP. XIL o o

[AFLIE T SEPEDE

Sitantdegrandeurs quonvoudra, fent proportionellesa
autant d’autres,commel'vnedesantecedentesferai I'v-
~ne des confequentes, aififi toutesles'antecedentes fe--

. ront‘atdutés'lé;éo'fiféqu'c"(t.itesi‘?? Loses vothuns

' Thren- s
o ereiatn ot o v poLnisic
. . - . . "
f _— v —— Kf L 4 7 ;‘ir— v - 9
B v v . o g n D . ] A"G']"" ”ﬁ":;v.‘(} "f'_f(‘?

. oyt TICRIOEY, | AT NS b
I" 4 Y 1L’v‘ J il 'nv—, L VJL ; '




CINQVIESME g
PROP. XVIL

Si les grandeurs divifées font proportionnelles : icelles
compofécs {eront proportionnelles, '

Aptes auoir long-temps Eonl:&cré l.al dcm:énﬂnztion :c
Theon, comme clle eft embarafiée en la conftrution de . }
tant d’cquemaulciplices differentes pour prouuer la17.p.m’e- -.A—-Q:—-—F
ftudiant la bricfucté & 3 Pefclaircifement des demonttra- 2@ F
tions,ic mefuislicentié¢ dechangerlar7.alai8.Uvcilicé en cft
enidente, fi on confere ma demonftration , anec celles des
anciens,.

Soit AC aCB,comme DG a GF:Iedis que en compofant AB {eraa BC,coms
meDFaFG.

Car en changeant parlaprecedentc AC feraADG,comme CBa GF, & parla
13.p.5.touteslesantecedentes AB, ferontacoutesles confequeates DF, comme.
CB 'vnedesantecedentes,d GFl'vne desconfequentes.

PROP. XVIIL

Si les grandeurs compoféées font proportionelles, icelles
diuifées ferontaufli proportionclles,

Soit AC A CB,comme DGAGF : le disqu'en diui-

fantque AB feraBC,comme DFAFG. .
S'iln’ett ainfi, foitdoncimaginé comme ABABC, A B -]

1

ainfi DHAHG,en comp  fant parlai7.p. 5. AC (erad D,__?,’..F_'__,Gj
CB,comme DGAGH. MaisDG ¢lt3 GF,comme A

C2aCB,& parlann.p.5.DG auroitmelmeraifona GF,

qued GH,& parla 9.p.s.icellesferoient egalles, ce qui eftablurde. Donccom~
me AB 2 BC,ainfi DF3 FG.

PROP. XIX.

Siletouteftautout,commele retranchéau retranché, le:
refteferaaufliaurefte,commeletoutetautout.

. Soitlatoute AC2latoute DG,commeleretranchéA

B,aurctranché DF : ledis quelerefte BC, cft aurclic FG, .

commela toute AC,2latoute DG. 4_____@,___&
Carpuisque AC eftd DG,commcABADF, enchan- D F G

geant parla:6.p.s.ACfera 3 AB,comme DG2 DF;% par

1218.p. 5.cn divifant comme AB2A BC,ainli DFAFG, &
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en changeant paﬂa 16.p. 5. BC ferad FG,comme AB A DF, c'elt h direlerefteau’
reftc commeleretranché autetranché: & pacla sk p. s.lercfte feraaufliau refte,
comme le tout ¢t autout.

PROP. XX

Sitroisgrandeurs d'vn cofté,&trois d'vnautre, eftant pri;
fes de deux en deux font en mefme raifon , & que
enraifon egallela premicre foitplus grande quelatroi-
fiefme,auflila quatriefmefera plus grande quela fixief-
me; & fi egalle,egalle;fi plus petite, p%us petite. _

:Soient trois grandeursd'vncofté A, B, C, & trois d’vn autre
D,F,G, & comme A1 B, ainfiDAF, & comme B2 C,ainfi F2
G:& que A1 {oit plusgrande que C3:ledis que D 4. fera plus
grande queG 6.&c. '

Car puisque A eft plus grande que C, il y aura plus grande .
raifondc AdB quede Ca B, par la 8 p.5s, Maiscomme A B [
ainfiDaF, & parla13.p.ydly auraplusgmnderaifonde D2 F [
quede CaB. ItemcommeCeftd BanfiG3F:llyauradonc ABCDF @
plus granderaifonde DaF,que deGaF,& parlaio.p.s.D fera plus gride queG

Parle mefme difcours en changeantles hypotefes fi A cft cgalled C,ainfi D
feraegalle Gparla7.8& 9.p. 5. Si A clt pluspetite que C, aufli D fera plus petite
queG,parla8.&10.p.5. . - :

~ _+ PROP. XXL

ol

<,

Sitrois gtandetirsd'vn cofté, & trois d'vn autre, prifesde
deuxendeux fonten mefmeraifon, eftantleur propor-
tion fans'ordre, & quelapremiere {oit plus grande que
latroifiefme, auffilaquatriefme fera plus grande quela

fiziefme;& fi egalle,egalle; fi pluspetite, plus petite.

. Soienttroisgrandeursd’vn cofté A, B,C, & troisd’'vnautre
D,F, G, lefquellesprifes de denx en deux foient cn mefme rai- - o
foneltantlcur proportion troublée,fcauoir que comme A 3 B, ,
ainfi F2G,& commeB 2 C,ainfi D aF; ledis quecommeA fe- [
BC

I

_racgalle, plusgrande, on pluspetiteque C, aufli D fera egalle,
plusgrande,ouplus petite que G.
Carfi A eft plus grande que C,il yanraplus grande raifon de ¢
AaB (lruc de CaBpara8.p.s. Maiscomme A2 B, ainfiFa G,
& parlaz.p.s.ily aurapluspranderailonde Fa GquedeCa

D
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B:Item Ceftant3 B commcF2a D, il y auraauffi plusgtandesaifondeFA G, Que
dcFaD,& parlato.p.s.Dfera plusgrande que G. '
On peurprouuct comme en la precedente, (i clle cft egalle ou plus petite.

PROP..XxIL '~ =

Silyatantdegrandeurs quion voudra, & autant d'autres,,
lefquelles eftant prifes de deux en deux foient en mef-
me raifon, icelles en raifon egalle feront proportio-
nelles. S

Soienttroisgrandeursd’'vacofté A, B,C, & trois dvn-
autre D,F,G,& [oit AABcommeDAF, & B2 C, comme

Fa G:ledisque en enraifon egalle, comme A2 C,ainli D
aG.

Quiil nefoitainfi, foient imaginées deux grandeurs H,
&lenlorte que A foit2 Bcomme CAH: & DaF, com-
me G 21:dautant quc A eft 3 B comme DAF, parlau.p.g.
les 4.A,B,C,H,ferontl’'vnga 'autre commeles 4.D, F,G,
I,enchangeantparla16.p.s.comme A2 CainfiBAH , ou
comme D3 G,ainiFa1,& parlan.p.g.comme AdCain--

fiDaG.
PROP. XXIIL

Si trois grandeurs, & autant d’autres, prifes de deux en
déux font en mefme raifon en proporrion troublce:
icelles en raifon egalle feront proportionelles.

Soients3.grandeurs A,B,C, & trois autres D,F,
G,& foient prifesde deux en deux enmelmerai- .
foneftantlaprop.troublée, fcavoicque comme . =~ . P
A3B,2inti FaG, & commeBaCainfiDaF. Ie.  © ’
disque Aferaa C, commeD2G. - L P _

Carfionprend H, L, I, equemultiplicesde A,” : .
B,D: &M, K,N, equemultiplices deC,F, G, par , h T \
lag &15.p.s.H, LM, &K N, ferse ehh’m'c‘ffnc R N
raifon de leors fimples, fcanoir H, ferad L, com- &
mecK AN,& c?mmcLa M,ain(i1aK & parlaar. |
p.s.comme Hferaplusgrande, egalle, uspe- § |+ X
tite que M,ain(i 1 fgra 'p%usgta.nd,gcgnl,% g{uégz- ' )
tit queN: & pacladefl. & 16.p.5. Aferaa C,com- '
meD et G.

B¢ DFG ~

Onpounoitain(idemonttresla precedente. A

X

&L
xT
ol =
=
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PROP. XXIIII:

Si la premiere eft 4 Ja feconde, comme la troifiefmed la
quatriefme, &lacinquiefmeilafeconde, commelafi-
xiefmeila quatriefme;la compofoe dela premiere &
cinquiefme fera dla feconde, commelacompofcede
latroificfme & fixiefme, feradla quatricfme.

Soitla premicre AB2 '
fazDcommelasFGet A__ X B ¥ ¢ F 5 6 6.H
alag. I,&la5.BCalaz, ,._l.’._?__' e L ] 0
D,comtelas.GHalag.

I.ledis quelactoute AC,
feraaD, commelatoute
FH,al. |

. Carpuis que comme ABa D ainfi FGal, auffi en changeant AB {eraa FG,
comnie DaLi& parle mefme difcours BC feraaG H,comme Dal,(ou ABaF
G)& encompofant AC feraaFH,comme AB eftaFG,ou Dal:& en changeant
parla16.p.5.tant defois qu'il fera debefoin,ACferaa D,comme FH efta I,

PR OP. XXV.

8i quatre grandeurs font proportionelles,la plus grande &
(}z plus petite,font plusgrandes queles deux autres,

Soicnt quatre grandeuts proportionelles A, D,F, I. Te dis
quelaplus grande & la plus pedite A & I, font plus grandes T
quclesdeuxautres D & F. o _ Bl &

Cacfide A onretranche AB egallea F,% deD onretranche H
DGegallcal:ACferaa DH,comme ABaDG, & parlaig. p.
§.lereite CB feraplusgrand quelerefte GH, commele tout Y
eltplusgrand que le tout. Etpourautantque AB & I, font [

“egallesa F& DG, fion adioufleles grideursinegalles CB & H
G, il et cuidentque AC & I, fesontplusgrandesque D&F. A D F %
Cequilfalloitdemonftcer. -~ . 7 _

. Findu cinquicfmc Element.




XIESME
DEFINITIONS.

N 4
8 EMBLABLES figures redilignes font
¥ celles qui ont les angles egaux, & les co-
< ftez qui font au long des angles egaux
) proportionaux. S
D 2. Figures reciproques font celles del-
quelles les coftez font alternatiuement

proportionaux.
Cecfta dire que des quatre coftez proportionaux , le premier & dernicr font
enl'vnedes figures,le fecond & troiliefme enl'autre. :

3. Vnelignedroice eft diteeftre diuiféeen la moyenne
& extremeraifon,quand latoute eft au plusgrand fegmér,
commeleplusgrand fegmenteftau moindre.

4. Lahauteurd'vnechacunefigure, cftla perpendiculai-

retirée dufommetalabafe.
5. Vnerailon eft diteeftre compofée deraifons,quand el-
lecftproduite dicelles raifons mulcipliées!'vne parlautre,

PROP. L
Lestriangles & parallellogrames de mefme héutc_ux:,‘fdnc

Ivnilautrecommeleursbafes! |
~ L i
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Soient deuxtrianglesACD & AFD, demefme
" hauteur, (urlesbalesCD & DF : Ie dis quelettian- HAX

gle CAD, cftautriangle FAD, commelabale CD,
cltala bale DF : cC'eft  [cauoir que i on pofe pour .
_ premicre grandeurlabale CD,pourfecondela bafe b1

DF,pour troificfmeletriangleCAD,pout quatrie- X B ¢ P F @
meleuiangle FAD , queles equemaltiplices dela
premicre & troifiefme, feront plus petites, egalles,
ou plusgrandesquelesequemultiplicesdela (gccon-
de & quatriefmeain(i quele requicrtla6.def. . )
Qu'itnefoitainfi, qu'on prolonge CF de part & d'autre, & apres auoir coup-
péKB&B C,egallcsaCD,d'v colté: Item FG,egalleaDF,del'autre,(oient me-
néesleslignesKA,BA,GA.Doncparlas8.p.ilestrois triangles AKB, ABC,AC
D,cftant fur bafesegalles & entre mefmes parallelles, feront egaux ; auffi parles
mefmesraifonsles deuxtriangles AGF, & AFD,feront egaux:ainfiil eft cuident
que autant de fois que la bafe KD, contiendra CD, autant defoisletriangle AK
D,contiendralctriangle ACD. Pareillemencautant defois que DG contiendra
DF,autant de fois DA G,contiendraDAF.Quefilabafe KD efte alled DG ,le
“tiianglc KAD fera egalautriangleD AGparfa38.p.1.Quefila bal%cﬂt plusgran-
dejit{eraplus grand;fi pluspetite, plus petit; & patla6. deff. 5.commelabafe C
D ,3)abal¢DF, sinfiletriangle CAD, feraautriangle DAF, cc qui cftoit 2 de-
montftrer pour lapremiere partie.
Quzanta la feconde partie touchantlesparallellogrames;le mefme fe peut di-
ge quedes triangles, Par ce quelesparallellogrames font doubles destriangles,
?ma 41.p.1.& par laig.p.s.ce qui cft prouué des triangless’entendera des paral-

PROP. IL

cllogrames.

Sil'on meine vne ligne parallellea 'vn des coftez d'vn
triahgle, icelle couppera lesautrescoftez d'iceluy pro-
portionellement: & files coftez fontcouppez propor-
tionellement, la ligne couppante fera parallelle al'au-
wre cofté. | '

Soitletriangle ADC, danslequel foitmenée BF parallelle
DC, couppantlesdcuxautres coftezAD & A€ aux points B, A
& F.ledisque AB feraa B D,comme AFAFC, - | o A

Qu'il nefoitainli: 1 faut mener lesdeuxlignes CB,& DF,&
parlaz7.p.1. les deuxtrianglesFBC, & BFD, eftans furmefme
bale & entre mefmes parallelles , font egaux; & parla~.p. g.ils
auront mef{me raifon I'vn comme P'autre au troinefme ABF.
Mais paclar. p.6. lestriangles DF B, & BFA-eftans demefme I
hauteur, font!'vailauue comﬁp,gla ba.fc DB,labalcpA, &




& parlamefme propofition , letriangle CBF, eftant de mefine hauteurquele
triangle FBA,ilsferontl'vn lautiecomme CFeR 2 FA, & parlair p.s. DE fera
3BA,comme CF2aFA. ~

Pourlafeconde partie. Iedisque iDBeftaBA, comme CF,a FA,queanfli
BF feraparallelleda DC, .

Car lestridgles DFB,& BF A, fcront parlar.p 6.I'vnalautre,comme DB 2 BA,
Item les dcux autres CBF,FAB,ferontauflil’vn al’autre,comeCF,aFA, & parla.
n.p.s.letriangle DFB, feraau triangle BFA , commele triangle CBF eft au trian-
gle FBA; & parlay. p. s.les deuxtriangles BFD, & FBC/ferontegaux , lefquels
eftans fur mefmebale BF,parlazg.p.1. Il feront cntre mefmes parallclles , & BF
fera parallellea DC.

) PROP. IIL
SiI'angle d'vn triangle eft couppé en deux egallement,
tom bant'Ié{lignc couppante furla bafe:lesfegmensdela
bafe feront I'vn a 'autre commeles autres coftez 1 Ecfi
les fegmens de la bafe font 'va i lautre comme les
autres coftez , la ligne tombante couppera Iangle en
deux egallement. o -

Soitl'angle BAC,dutriangleBAC,couppé en deux
egallement parlaligne AF:ledisqu’ily a mefmerai-
fonde CF,aFB;commede CA a AB.

v'il ne foitainfi,apres avoir mené du poin& B, B
D, parallellca FA, foit continu¢ CA disc&ementiul~
quesacequellerencontre BD, (car d’autant qu’elles
nefont parallelles,ellesferencontreront, eftans conti-
nuées) & par ccque AF & BD {ont parallelles,l'angle
FAB,feraegalafonalterne ABD,parlazg.p.1. Etfil'extericur CAF, (cracpala
Yoppoféintericar ADB.MaisCAF,& FAB,eltantegaux parhypotefe, auﬂ?par
lescom.fent. ADB,& ABD ferontegaux,& parlaé p.rlescoftez AB,& AD fe-
ront egaux.Mais patla 2.p.6.CA elt 2 AD,comme CF,2 FB, (cftant AF parallel-
led DB)& parconfequent CAferhauflid AB(egallcd AD)comme CF,A FB.

Pourlafeconde partic.Iedis que i CA elt2 AB,comme CF3 FB, quel’angle
CAB fcracouppé en deux cgallement. :

Carapresauoir conftruitcommedeflus,C A ferad AD,commeCF3 FB, P
la7.p:6.Evparlairp.s.CAferad ADcommelemcimeCAY AR, & parfas. .
5-AD & ABferont egaux, & parlas.p. 1. lesdeux angles ADB,& ABD, feront
egaux,& parla 29.p vilsfontegaux,lvnd CAF, & 'autre A FAB , lefquels parce
moyen feront aufli egaux,ce qui eftoita prouuer. ‘

| PROP. IIIL
Lestriangles equiangles , ont les coftez qui font aulong
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desangles egaux, proportionaux.

Soieat deux triangles furlaligneFB,FCD, ¢
& CBA, equiangles: ceft 3 dircquelangle F
foit egal 2 langle ACB, & I'angle DCF 3l'an-
gle B, &le troilicfmeau troifiefme, Ic dis que
comme DF,AFC,ainfi AC2 CB, ou bien F.
comme AB3ABC,aini DC,a CF. R
Quiil ne foitainfi,d’antant quelescoftezBA, & FD,ne font point parallclles,
eftans continuezils ferencontreront,commeau point G. 1l eft cuident quel’an-
gleexterieur FCD,eftantegal 2 fon oppoft interieur CBA (carlestriangles fone
cquiangles)DC feraparallclled GB;parlazg.p.s. Parcillemientl'angle extericus
ACB,cftant egala fon oppof¢intericur DFC, parlamefmeraifon del’hypote-
fe,auffi parlazg p.1. CA,& FG,ferontparallelles. Partant ACDG fera parallel-
lograme, & parla 74.p.1. il aurales angles, & lescoftez oppofer ega- MaisDC
cftant parallelled GB parla 2.p. 6.FD ferad DG, ou CA font egalle, commeFC
3 CB,& en changeant parla16.p.s.FD ferad FC,comme CAACB.
Parcillement CA cftant parallelled FG , commeBA ferad AG ouCD fon
egalle, ainfi BC2 CF, & en changeantBA ferad BC, comme DCACF, parles
mefmes raifonsque deflus.
On pourraauffidemonttrer que FD eftd DC,comme CA a AB:car, parlarr!
p.s.FD eftanta DG,c6me FC a CB; & FCa CB, comeGA 2 AB,aufli FD feraa
DG,ou CA cdmecGA ouDCaAB:& parlai6.p.s FDeftaDC,c6me CAa AB

PROP. V.,

Lestriangles qui ontles coftez proportionaux,ontauffi les

angles egaux , ceux qui font compris des coftez pro-
portionaux, ’

Soient deuxtriangles ABC,& DFG,ayans
les coftez proportionaux ;e disquils ontaufli
Jesangles egaux, fcauoirlescomprisdes coftez

B )
demelmerailon.
Qu'ilnefoitainfi, futlaligne DG, & aux D )
Qeuz pointsD, & G foient conftruitslesdeux
anglesDGH,egal 1 C,8 GDH egal2 A: parla
32.p.1. letroificime B, fera egalautiers B, & A c H

les deux trianglcs ABC,8 DGH, ferbt equian.
gles:& parla 4.p.6.commeBA 2 AC,ainfife-
ra HD a D G.Mais par hypotefc FD efta DG en mefme railon, & parla o. p. 5.F
D & DH {erontegalles: & d’autant quecomme BCa CA ,ainfi FGAGD, & H
G aGD, parlesmefmesraifonsFG & GH feront egalles:ainfiles deux triangles

DFG &
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DFG & DHG, ontlestrois coftez cgaux aux troiscoftez chacunau fen, & par

1a 4.8 8.p. 1. lesangles{eront egaux aux angles chacun au fien, &¥eront equian-
gles,& parles com.fent. FDG & BAC fcrontauffi equiangles, '

PROP. VI

Sideuxtrianglesontvnangleegald vnangle, & les coltez
" aulong d'iceux anglesegaux proportionaux, ils feront
cquiangles. ‘ o

Soientlesdeux triangles ABC & DFG enla figute dela precedente propofi-
tion, ayans Pangle A egal2l'angle D, & conime BA & AC,2inGAFDADG: e dis
qu'ils font ePuiangles. o -

Qu'il ne foit ainfi,fur laligne DG, faut baftir come'enla precedentele trian-
gle DGH,equiangleau ttian%lc ABC:& parla4. p. 6. HD ferai DG, comme B
AAAC,0uFDADG (catilsfontenlamefme rail}:m) & paclag.p.s. FD & DH,
(qui ont vne mefme raifon 2 DG) ferontegalles, & lesdeux trianglesFDG & H
DG auronx deux coftez egaux i deux coftez,fcauoit FD & DG,A HD & DG, &
les deux anglesau point D, egaux (car ils font chacuncgal A 'angle A ) & parla 4.
p.tilsaurontla bafe egalled labale, & lesautresan gles egaux aux autresangles,.
& fcront equiangles. Mais 'vnd'iceux DGH eft equiangle 3 ABC par conftru-

. ) - L

by

&ion,auffi {eraPautre parles communes fentences. - - -

PR.OP. VII

Sideuxtrianglesontvnangleegald vnangle; & les coftez
aulong d'vn autre angle,proportionaux, eftantlestroi-
fiefmesangles de mefme efpece: Iceux triangles ferone
equiangles. T

Soient deax triangles ABC, & DFG, defquelsles ' o
deux angles A& F foient eganx , & que AB[ojt B A 3 ,
C,comme FD 2 DG,Maislesangles C & G,de mef~ /\ A .
me efpece:cefta dircaigus,ou obtus. Iedis qu'ils fe- X
ront equiangles. B CR G

Carl'angle B fera egal ounon I'angle D ; i egal,
auffi par la precedente les triangles {eront equiangles. Siinegal,commefi B
ctoit plas petit que D,foit fait FDH egal 2 B,parla 23. p.1le troifiefme FHD, (c-
1 cgarau troifiefme C,& pandt ai§11,qu obtus,commeiceluy, & les deux trian-
gles ABC, & FDH [eront equiangles,& parla 4.p.6.comme AB,2 BC,ainfiFD,
 DH.Mais par hypotefe,comme ABABC,2inl FD2 DG;& pasla 1x. p.s. com-
mcFD A DG,ain(iFD A DH, & parla5.p.5.DG,& PH,feront cgalles;& parlas.
p.1les deuxangles furlibalc GH feront egaux, & tous deux aigys, & par confe-

M
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quent les deuxanglesau point H e trouucsont aigus contrelar3.p.1. Doncl'an-
gle Byn'eftoit pas plus petit quel'angle D. -

PROP. VIIL

Sidelangledroi&t d'vn triangleretangleon tice vae per-
L :pcn-diculzircfurla bafe, les triangles au longdela per-,
-pendiculaire font{emblablesau tout, & entre cux.

Soitle ttian%lc re@angle BAD,& l'angledroi&t A, du- A

quel foit menée la perpendicalaire AC : Ic dis'que les - '
triangles ABC, & ADC, font cquiangles au total BAC,
& entre cux, & par confequent femblables. ,

D

: %g.’ninﬁ nefoit; d'autantque AC eft perpendiculdire
Tanglc BCA eft drait, &egalal'angle droit BAD ,duto- ‘
tal, & l'angle B cft communa tausles deux trianglesBAD , & BCA, & parlase.
.Lletroilicfine BAC, cltegal autroificfme ADB,& lesdenx triangles BAD, &
AC,ferontequiangles;& parla 4.p.6.& 1.def.6.ilsferont femblables, Par mef-
m'c:(lﬂcdu;sgn rouuera quelesdeux triigles BAD,& CAD, (ont aufli cquian-
gles, 8 femb'ables:cacl'angleD e commun dzousles deux,& I'angle droit egal
‘gl’mgh: droidt, le troifiefme CAD f{era egal au troifiefmeB. Iletaufliaifé de
monftrer quelesdeux triangles BCA & D CA,[ont equiangles,& femblables.

PROP 1X.-
D'ynelignedroidkedaiinéc,ofterla partic demandée,

. ‘Sbit'la'li‘gﬁédonnécAC » delaquelle il Faut ofterla”
xinquiefmepartie, on telle antre qu'on voudra,

Du point A foit menéelaligne AD, faifant angle
auec AC, & enicelle AD ,{oient prifes a Iaduenture
cinq partiesegatles (carilfant queicelleligne foit tane . . /
grandequ'il feradebefoin ) & foienticelles AK,KI,J . . B/
G,GFFD,& apresanoirmené laligne CD, du point. - ;
£, foit menéc FB, parallelled CD : e disque CBettla €
cinquiefmeparticde CA. -

* Car parl22.p.6.AB LA RC,comme-AF3FD, & en compofant parlai8.p. s.
ACLeradBG,comme ADAFD ;maisFD cft lacinquiclmeparticde AD ,pas-
‘&a,nra;’afﬁt?c feralacinquicfme paiede AC.: . . . L

[P - Vot i B . . ’ .. ;'
Couppet{femblablementvrcligne donnéenon couppée,
- awncavaeligne droictedonnée & couppée. .. i,

g

‘it
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Soitlaligne donnée & couppée CB, fcanoirenT & H,
&la lignenon couppée AB,laquclle il faue coupperen
partics femblables, & proportionclles.

Solcntaccommodf esicelles lignes donnéesen forte
qu’clies facent vn angle ABC, 8 apresanoir menélaligne
CA, foientmenées ID & HF parallellesdicelles, & GH.
parallellc 3 AB,parlasrp.r. Heft cuidentpatlaa.p. s.xepetée deux fois qug AB
sl conppéecanx pomtsD,& F;commeCB aux points: l,& H.

PROP. XT

.t

A dcux hgnes droifes données jgrouuerla troxﬁcfme pro-
portio nnellc.

-

~ Soient Jeuthncsdonnécs KB &AC,anfquelIesanaut
srauuevlatroifie epwpomonnclle. : :

Soientdifpoféesicelleslignesenvnangle C AB;&ap res
anoir prolongé C A iufquesenF, foit f:u&c CF egallea B A, '
& apres auoitmené CB, & dupointF,ED parallellea CBy B €' o= 0
foit prolongé ABiufquesd cequ’ellerencdere FD aupoint
D:Ic dis que BD eft la rroifiefme, proportionnelledemandée. Gecyeft euidcat
parla.p.6. casAC eftant'a CF,commc AB2 BD, & CF cﬂcgallci AB, ACf«
sa¥ AB qommeAB iBD.c& qu'it falloi proyuct, .

“PROP. Xl”f

>

Atrois Tigncs drox&fcs donnécs ttouucr la cluamcfmc prm
pomonnel]c. R TR

So:emlcs trois hgncsdonntees AC; CF AB anfqudlcs
il fant trouuerfa quatriefme proporsion. D

_ ‘Soitprolongé AB , tant qy'il fera de bcfom » & apres-
auoirmené CE, du point F {oitmenée FD parallelled G-

Bllcﬁcmdentparlaz.pi quccomchC iCF,amﬁA F AR s ‘
BiBD,ccqmcfton:cquxs. L o e

-,

{ . PROP. xnn_ﬂfﬁjﬂ“

Entredeux hgnes dennecs tmuuerla moycnnc Propon--
tlonell’c e '

sz



5 ELEMENT

Soienttes deux lignes données CD & DB,aufquelles, A
il fauttrouuet la moyenne proportion,
Soiegticellesdi(pofées envneligne droite CB, furla-

quellefoit deferit yn demy cercle CAB, &apres anoir du

pointBileadla perpendiculiiteDA, Iedisqueicellectla ¢ D B

moyennc proportionnelle demandée, . - -

. Gaxfionmeine lesdeuxlignesCA & AB,l'ingle CAB , dans le demy cercle
fera droit pacla st.p.r.&lctriangle CAB re@angle,& patla8.p.6. la perpendicu-
faire AD,l¢ dinifera endeux triangles equianglesBD A,& ADC,& parla 4.p.6.
Lescoftez quifont aulong desangles droits, 6§ront proportionaux , fcauoir que

comme BDa DA,ainfi DA A DC;parainfi DA fera moyenne proportionelle,
PR OP. XIV.

Lesparallcllogrames egaux ont lescoftezreciproques, &
les parallcﬁogramcs qui ont les coftez rcciFroqucs‘.
font egaux , moyennant qu'ils ayent vn angle cgal &
vnangle. DA e

Soiée deux parallelloprames egaux AF,8 FI,defquelsles
deux anglcsl;FD& GFgEf;[qicntg: aux :Ie dis quzlesco- A B C
ftez qui fentau long dicedx angles egaux font recipro- -.
ques:ceft 3 dire que DF et 3 FG,comme HFA FB, D -
wilnefoicainfi. Il faue difpofer les parallcllogrames F :

detclle fagon que DF & FG, facent vneligne droiéte, en
apres prolonger AB & IG iufques en C. Pois donc queles
deux paralleliogrames AF & FI [ont egaux, ils auront vae
mefmeraifonauparalleliograme BG,parlaz.p. 5. Maisla. H I
raifon des ualleﬁbgu’mcs AF&BGeftparlar.p.6.com- .
mecslledelabale DF3labaleFG. Itemcellede BG &FI, eft comme cellede
HF aFB,& parian.p.s.comme DFA FGainfiHFAFB. .

Poutla {ccondg partie, (i DF cR¥FG,comme HF 3 FB, & quelesangles DFB,
& HFG foient eganx:le dis queles parallellogrames AF & FI,feront aufli egaux.

Car demcurant la mefme conftra®ion,on prouuera parlar, p.6.& 11.p.s.quil
y amsfmetraifon du pataliellograrae AF,auparallellogramg BG , que dela bafe
DF2FG: parcillement quiily amefme raifon du parallellograme HG , au paral-
lellograme GB, que de HF  FB: mais les raifons des bafes font femblables, aufli
lesraifons des parallellogrames DB & HG, aa1toificfme BG ferontf{ecmblables
parlanp.s.8parlag.p.sils kesontegaus, - - - '

... PROP. XV. . .
Lestriangles egaux ontlescoftez reciproques, & lestrian-
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—————— — ——

gles qui ontlescoftez reciproques font egaux, moyen-
nant qu'ilsayent vnangle egala vnangle.

Soient deux triangles egaux AFB & CDF, ayans

Tesanglesau point F eganx : Ie dis'quelescoftez qui A 1
fontaulong desangles cgaux fontreciproques: ¢'eft
adire que comme AFAFC,infi DFAFB. :

uil nefoitainfi: Il fauc difpoferlestrianglesen c

forte quelesdeuxlignes AF & FC , fe rencontrent B
dirc&ement,& menerlaligne BC, Pouraatantque :
lesdeux triangles AFB & DFC font egaus,ils auront vnemefme raifon au srian<
gl BFC pacla 7.p ¢. thais parlarpl6.Jaraifon dutriangle AFB, au triangle FBC,
(ctant de mefme hautcar)eft comme delabafe AF2 labalcFC;parcillement par
lame{mer,p. 6.1etriangle D CFfera autriangle FCB, comme DFAFB , & parla
1. p.s.AF(erad FC, commeDF3FB. - .- ‘

Pourlafecondepartic ellefcprouncra comme en laprecedente ensetrogras
dantpac la1.p.6.11.p.5.& 9.p.5- :

PROP, XVI§L

Si quhtfc Iign'cs fontproportionelles,lere &angle compris
* desextremes, eft egal 3 celuy desmoyennes, & filere-
&angle desextremeseft egalap re@angle des moyen-
nes;les quatrelignes foncproportionelles, ‘
Soient quatre lignes proportionelles A,B,C,D,Ie dis que . ‘
lese@angle desexttemesA & D, cft egalau re@angledes A r———cmm
moyennes B & C. B r——
Carparla 2. deff. 6.iceuxre&tangles aurontlescoftezre- € y———ey

ciproques,& parlai4.p.6.ils feront egaux. Lafccondepar- - ppoeemy |
défe prowtieraanfli parlai4.p.6. '

PROP, XVIL

Sitroislignes font proportionelles, lere@an Elc descxtre-
mes fcra egalau quarré delamoyenne, Etfile retangle
~des cxtremges éft egal an.quarré dela moyenne, les trois

lignesferont Propo;tioncl[c's. |

Cefte demionkiari;n’ éﬂ*ferhbiabk ila p:éccdcntc »endonblant 1a moyenne
des trois proportionelles, affin qu'il y enaic 4. - .
M iij
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| . PROP. XVIIL |
Survnelignedroite donnée defcrire vne figure re@iligne
femblable,& femblablementpo(¢ea yne figurereili-
gnc donnée. o T , e

Soitlaligne droite donnée HI ,furla~
uclleil faut baftirvne figure femblable,&c A

?cmblablcmcnt poféci lafigure ABDC, y N

Soit diniféc la figure donnée en deux R
eriangles,parlatigne CB:& aptesanioir par = D
Ya13 p. 1. baftyfurlaligne HE, & avx points -~ R T
H,& Llesdeux angles GHL, & GIH egaux, l'vnalangle CBD, & l'antre 3 Faa-
F\e CDB. 1l cf cuident parla3a. p.1.quele troificfine (era cgal an troifietme,, &
estrianglesCBD , & GHI feront equiangles, & auront les coftez proportio-
naus parla 4.p.6.& feront{emblables. Pareillement fur laligne HG, & aux deux
pointsH & G, foient baftis les deux angles FHG & FGH, egauxaux deux ACB-
& ABC,chacun au fien,aufli parla32.p.1. le troifiefme A fera egal au troifiefme
F,& lestriangles ABC,& HFG, feront equiangles, & parla 4. p. 6. ilsaurontles
coftez proportionaux,ainfil'angle F eftant egal 2 I'angle A , & angle 1aTangle
D,les denx de Baux deuxde H, & les deux de G aux deux de C ; lesdeux figures
feront equiangles, & pourautant qu'clles font compof€es de triangles equian.
gles,il et aifé 3 monftrer qu'elles ontlescoftez propoitionaux, & parlax. def, 6.
clles feront figures femblables, IETETPO L

Q(%C fila figure donnécauoit plusdey.coftez,il lafaudradivifer en pluficuts-
triangles, & operer fur chacun triangle,commeila etédiccy deflus. . -

Lestriangles femblables, font Fvha Fautfe'etiraifon dous
bléedeleurscoftezproportionaux, ’
Soicnt&‘cuxtrianglcsfémblibfeé FD ' ":F"
G,& ABC:ledisquiilsferontl'vn 3 fau. -
tre en raifon doublée de leurs coftez ~ 73\’
propostionans DG & BOiehAidide L F1I NS

q26 3 DG & BCoa wronuclateailisf ., Friis 0N NG
chmP"“i"’HdlCH‘,qdélctriahgfcl-ig; DR ° ﬁ'-"'—t

G (craau criangle ABC, commelaligne - i 1o g0 i vl
DG,cltala 3.H, cartelleeft laraifon doublée parla 1o, def. 5,

- Qu'ilne foitain(i, delaligne DG ikfaur cetradchér DK cgalle 2 latroifiefme
proportionclle H, & menerlaligne £ K ; Etpoucattant queles deux wriangles B

.
.




STXIESME. o5
DG & ABC(fontfemblables, lesangles D & Bfetont egauy, & i comme' DF 2
DG,ainfi BA 2 BC,& eachangeant (parla 16.p.1.) DF ferad BA ,comme DG 2
BC:mais comme DG 2BC,ain(i BG a H, 04 DK fon cgalle par la conftru@ion,
& parlair.p.s.DF ferad BA,comme BCa DK, & par ainfiles deux tianglesFD
K & ABC,aurontles coftez reciproques,& langleD) egalal'angle B, & parlasy,
p.6-ils fcrontegaux, & parla7.p.s.lsaurent vne mefmeraifonau wiangle DFG.
Mais DFG & DFK,fontl'vaaFaure commelabafe. DG labafe DK parlar.p.
6.aufli DFG & BAC, ferontl'yn[auurd comme DGA DK ouilas. proportio-

nelle Hlon egalle. . PR
' SRS SR Y C

‘A‘ - . - .r. - -
IR SF RIS SFIERAR Y SN SO S I B

"PROP. XX

LesPoligones femblables Jfons!'vnd 'autresn raifon dou-
blée deleurs ;Gﬁczproportionaux‘,’&‘  euuehteftredi-

- "vilez n nombe cgal d friang!er (srmblaks entre
cux, & proportionauxaleurtour. S

Soient denx poligones femblables ABCDF '~
& GHILM. Iedis premicrement qu'ils tcuucnt A B

chre divilez en nombre cgal d¢; tejangles lem- C.. A r.-
blables. '-- -1 e Tt TR A Tt
:Carapresauoir mené lcs.lign'cs'BF,BD,hG,"l o SRS
- G ‘::;“

M, il cft cuident quel'vne des figures et divifée ¥, .. D.-.
enautantde triangles que autre, ffai’s ourag- .~ o
tant queles figures font feablables Vanglé Alfera egalaPangle Hi& ¢omme BA
feraa AF,ainb IHaHG:& pacla6.p.6. lestridgles F AB & GHB ferong equian-
gles, & patla4.p.6.ilsaurontles coftez proportionaux,& ferontfemblables: par
mefme difcours,lesriangles BCD& ILM fesont auflifemblables. Parcillement
par ce quiaeftéditcy deflus , BF eltqFA,commelGaGH ,;mais AFeltaFD,
conmmeHGa GM, car ce font coltez de figures femblables , & enraifon cgalle
patla22.p.5. BF eraa FD,comme]GaGM,;par mefmedifoyrs BD fetaa DE,
-commeIMa MG, & parla 5. . 6. lestriahglesBE Dy 16 M, fexant equiangles
& femblables. - S T L TS
Ic disfecondement,queiceux triang!es {ontpropestionauxaleus tout;ce qui
cft cuident parlaia. p. 5. cltanslestcois t[iang!ngl'm desfigures femblables
aux troistriangles del"autre,chacun au(ien, & pagla19.p.6.ils l%nt'l'yn-al'autrc',
en raifon doublée deleurs coftez proporriopapx,lestriangles F AB,& GHI, (¢~
ront V'vnal’autre enraifon doubleede BF 31G:aufli ¢njamelme railon doublée
feront)gstriangles BFD & IGM : 8gletraifiefme; BCD efant.aptraific(me Il
M,¢engaifon doubléede BD a1 M, quiehla melmp guade FBa GI,eftans coftez
detriangles femblables,anfliles triangles BC D & LLM, fstontl'val'autee enrai-
fon doublécde BE a1G: & parlaiz. p. 5-touslescriangles du premier poligone,
ferontatous les triangles del'autre poliggne, commc L ya des triangles deI'va
d'iccux,afonrefpondspndelautre. | . T , :

-~
PR



26 ELEMENT

Iedistiercement quele peligoneeftau poligone,enraifon doublée des coftéz
FD & GM:car puis quetotitela figure ABCD,eftd toutela figure HILM,com.
mel'vn destrianglesdcl'vne FBD ,eft3l'va destriangles de 'autre GIM, lefe

ucls parla1g.p 6.font enraifon doubléede FD A GM,patlait.p. 5. 1c poligons

craau poligone,enraifon doublée deFD, 3 GM. '

Les figuresreilignes femblables 4 vae, font femblables
entre elles. '

Soitlafigure A femblbled lafigure B, &!a fi-

gure C [emblableavflid la mefmeB:I¢ disque
A,& C,feront femblablesentreelles, ~ A A
* Cecy cftaif¢ 3 dementtres par lar. p. 6. enex- & )

plicquant I'egalité des angles, & proportion des

coltez parla4.p. 6.
PROP, XXIL

Siquatre lug't;lgs ;ﬁ;ht_[;i'opb'rtioncllés,'lcs figures re'&iligne.':;
{emblablés, & femblablement defcrites fur icelles, fe-
rontproportionelles: & fi icelles figures ainfi defcrites

- fontproportiapelles,icelleslignes [crone aufli propor-

tionelles. = !

I R R L LI i

Sofent 4. lignes proportidfiel- 1~ 10\ SUEE BRI
les AB,CD,FG, HI, & fur AB, & - / /\
CD, foient defcritsdeax triangles A N p ~—¥X-
femblables MAB, & NCD:Item " ———pBS g = X,
forFG, & Hifoiene def@ics 06, T {1 |7 | .' 8
& QI re@angles femblables. Ie g @ H 1 TDV
'dis premicrement qdéiceay triah=" - o e x '
gles & patallellogrames font proportionauy, -

Qu'ilne foitainfi:agx déuxlignes AB,& CD, foit trounée K troifiefme pro-
portionelle parlair. p. 6, &-avx deus FH, & HI , foittrounée L avffi troifiefme
proportionelle:& d'abrant que AB et 2 CD,comme F G eftd HE;ltem CD 3K,
comme HI ¥L:enraifon egalle’AB fera 1 K,commcFGA L, paclaz22.p.5. Mais
comme AB dt 2K, ainfiletriangle MABicft au triangle C(ND, patlaig.p-6.&
‘commeRG 2 Lainfilere&angleOG eft aure@anglte QI,& parlart.p.sles qua-
tre figures font proportionelles. : R

Tedis pour la feconde pattie, que fiicelles figures femblablesfont proportio-
nelles queleslignes fur lefquelles clles font deferies ferotanfli proportionelies

Cat




. Carfiauxttois AB,CD, FGy HI n'eft quatrielme proportionelle, foit prife T
V quatriclme proportioelle parlas. p. 6. & furzicelle foit defcrite SV figure
femblablea OG, parla18. p. 6. & parcelte propofition, Puis que ABcfta CD,
comme FG,a TV, lctriangle MABfersautriangle NCD , commele poligone
OG eftau poligone SV:Mais telle eft Q12 OG par hypotele,& parlag.p.5. QI,
& SV font egaux,ainfi defcrits furlignes'egalles ; cothme on peutrecucillirdela

20.p1.6. o - |
| "PROP. XX'HL R

Lesparallellogrames cquianglcs fontI'vnalautre enraifon.
compoféedeleurscoftez. = -~ e

Soient deux arallcllogrames‘cqﬁiapgles Bb,ﬁc A B C
GH , ajant les deuxangleg i poinc F egaux: e dis ‘ :
quelaraifondeI'vn l'autte éft compofée de leuss =~ _{

coftezDF,EG,BF,&FH. - % D : — @
Qu'il nefoitain, il faut difpeferles denxparal-y, |
leltogrames, en forte que DF, & FG, fe puiffentren- A ~ —rx

contrer dire&ement, & patacheverleGnomon, Ité .- ¢ . 7
foient prifesles deux lignes K, & L,enlaraifon de DF A FG: Parcillement foit .,
4 M,comme BFaFH,alors BD ferad CF,comme DF ¢tAFG parlar. p. 4: & par
la1.p.slesre@angles BD,& CF ferontl'vnalautrecommeX cfti L,le mefme
{e peut dite de BG, & Fl,qu'ils font'vn 2 'autre,comme L eft 3 M parlar. p.6.&
11.p.f.partanten raifon cgalleBD et GH ,comme K cftd M,parlazz.p.5. Mais
la raifon de K 2 M,eft compoféc de K,3 L8 de L3 M, parlas. d. 6.& par confe-
entils feront en'raifons compofée d'iceux cotea DF,FG,BF FH,qui eftla rai-
onde KAM, - B
PROP. XXIIIL

Entout parallc!logram e,les Barallcllogfamcs defcrits furle
~ diameue,ayans vnangle commun autotal; font fem-

,

" blablesentre eux, &au tohﬂ.,.i' e

Soitle parallellograme ACHL , duquelle diametreet o g C
AL:ledis queles deux parallellogrames BD, & GI, del- =
crits {ur iceluy diametre, ayanslesangles A, & L, com- - P ~G
munsauec ke total; font femblables entze eux, & an total ¥
ACHL. : I R L AOTEI . )

Car d’antant queleslignes AC,DG,& HL, fontparalr H I X

lelles,(uricellestombans AL, & Bl,cllesferontlesangles. = - :

altetnativemgnt egaux), parla29.p. 1. ainfi les trian’gchs ABF, & FGL ,H{ero

‘equianglesentre eux, & autoral ACL, & parla 4.p. 6.ils aurontles coftez pro-

postionaux. Le melme fe peur dige destrotsautses ADE; FIL, & AHL, lefquels
N
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font egauxaux trois premiers, chalconau fien parlag4.p.r.ainfile parallcliogras
me AF,ayantlescaltez AB & BF proportionaux3 AC &CL coftezdu parallel-
lograme AL, & aux coftezFG & GL, du parallellogrameFL, &¢, llcft cnidens
parlarp.6.qu'ilsferontfemblables entre cux, 8cautout,

PR OP. XXV,

Defcrirevne figurereiligne, femblabled vae autre dons
néc, & egalle d vneautre propofée.

Soientdeux figures re&ilignes A, & BCD, it
faut faire vne figare rediligne cgalled A , &
femblableABCD. . , ;

Surlaligne CD , foitfai& le re&tangle CM
egalalafigure BCD: Item fur lalisne CF,foit )
balty GFrectangle egal dlafigure donnéeA, le D
sout parla 44.& 45.p.1.& apresauoir trouné C G
I, moyenae propottionelle entre GC & CD, 1}
Suricelle, foit chctitc lafigure CIL,{emblable - K_¥F M .
& femblablement poféca lafigure CBD, par - .
1218.p.6.Ic disqu'clicferaaufli egallc 2 lafigure donnée A.

Car puis que par conftruétion,lereéangle CK eft egal 2 A, & CM A BCD, &
queparlarp.6.€Kcftd CM,comme GCa CD:Parcillement quelesdeux figu-
ces{emblables BCD, & ILC, font]'vnedl'autre enraifondoubléede C D3 C I,
pael3 19,p.6f¢auoir comme D C alas.proport.CG, Auffi par lair.p.s. CBD, fe-
£23 CIL,comme CM A CK;& en changeant CBD,ferad CM,comme CIL2 C
X, parla w.r.’;,& CBD cftant egalad CM, auffi ILC{era egald CK, & pacconfe-

. .

quent cgallea A, o o
PROP. XXVI

Si d'vn parallellograme on ofte vn parallellograme fems

~ blable & femblablement pofé autout, ayantvn angle

commun auccletour, oftéferaauecle tout fur va mef-
me diametre.

- ‘Soitleparalicllograme ABCD, duquelonretran- A
che AG parillellog. qui lny eft femblable & {embia-
blementpofé,ayanslanglc A commun auec leroral, -
itdis quilsfontfur melmediametre. AGD. o 4G
Autrement s'ils ne font fur mefne diamecte,Soicvn
autrediametre AID , qui ne foit commun vousles ‘
doux , & du pointd foit mende it parallelled ABpar g~ D
"azr.padoncle parsllcllog Al cftant fur mefmediametrc auecle total,fera fem-

-




" lereftedclaligne eft appe élcdc_:fautdela e — ) § H L

.- ’:
S %

SIXIES ME, o
blablediceluy,parlazq.p.6.auqueltotal, AG et auffi femblable parbypotefe, &
parla21.p.6.AG & Al feront femblables, & parla1.p.6.GFferaa FA, commel
H 2 HA: MaisTH & GF cftant egalles, il faudroitauflique HA fult egalled FA:
cequieftabfurde , donc les parallcllogtames AG & AD , retranché & total,
eftoicnt{ur mefme diametre.

"PROP. XXVIL

Dctous les parallellogrames defcrits furvne mefmeligne,
dcfaillansiicelle d'vn parallcllograme femblable a v
autre defcrit fur la moictié de la mefme ligne, le plus

frand eft celuy qui eft defcrit fur Fautre moitié dela

ngC- : i

lird vaeligne,loss quilnel'ocupe pointen-

Nousappellésvn parallellograme defail- - - ID. R F
tierement. Etleparallellograme defcrit fur ' ;

ligne. - '
Soitlaligne AB couppée en deux cgal- A ; n B
Jement en C, & fur la moitié dicelle foirle " o
parallcllograme DB,ayantla diagonalle D B:l¢ dis que de tous les parallellogra-
mesdefaillansdicelteigne d vne figure femblabled DB, l¢ plus grand eft ccluy
qui eft defcrit fur lamottié,{cauoir DB, R
Quiainfinefoit;ll faur delcrirele paralicllograme AH, enautre quelconque
for plus oumoins que lamoitié A C: Mais il eft sequis en cefte propolfition que
le parallellograme quel onveutdefaillis d'vae figure femblable 2 DB, vienne
toucherla diagonalle DB . afin que parla24.p. 6.1e defaut HB (oit femblable an
parallellograme defcricfur lamoitié detaligne CB: ainfiHA cft defaillantd’vne
figurefemblabled DB, {cauoic HB, & parla3é. & 43. p.i.le GnomonIBK fe
" trouueracgal au parallellogame AH. Partant AH {era plus petit que BD, com-
meiccluy Gnomon eftaufli plus petit que BD ainfidetouslesavtres. Mais ce-
Juy quileroitdefcrit furla moité AC feroic egal 2 DB, cftansfuclesbales egalles,.

. & entre mefmes parallclles, &c.

ﬁz R
E ~ PROP. XXVIIL

" Survne ligne droite donnée, ap pliquervn parallellograme

defaillant d'var parallellograme femblable 3 vn aure

donné , & cgal d vne figure donnée, laquelle foit plus

petite que le parallellograme femblableau donné, dek
e Ry
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critfurlamoiciédelaligne. L
- Soitla lignedonnée M | !
D, furlaquelle il fancappli- [——————
quer vn parnlicllograme A
defaillant d'vn parallello- e D o

grame femblable 2 A,

mais cgala B. o ~
gut 1a moitie NP foic - B | u L K Iy

deéfcricle parallellograme : :

DNPG (emblablea A,pac M N o r

1218.p.6. Puis apresauoir \
accomply leparallcllograme CP,{oit tirée la diagonalle DP:
- Maianrenantfi MD eft egal3 8,0n 2 cequel’on demande;fi B eft plus petit(car
ilnepeut eftre plusgrand que MD ) foit trouné 'excez, fequel excez foit reduit
cn'pamﬂellograme%cmbia led A,ou DP,parlaz5.& 26.p.6.& foiticeluy excez
DIKE,8 apresauoir continuéles coftez IK, & FK,tant qu'il fera de befoin Ie dis
que MK clt le parallcllograme demandé.
Caril eftdefaillant dela figure OL,laquelle parla 24.p.6.clt femblabled DP,
ram.n't aufli dladoanéeA. Ttem puisque [Felt’cxcez parlequel NG excede B,
left cuidentquele Gnomon IPF feracgal i la figure B.Mais il eft auffi egald M
¥, commeilaefté prounéilaprecedente;donc MK feraegald B; & dcf%udra Y
dalignedennéedelafigure OL femblablea A.
Faatnoter que los parallellogrames femblables, foient aufli femblablement

polcz. , .
PROP, XXIX.

Sur-vnclignélﬂr‘oi&edon'née, defcritevn paralilcllograme :
cgal 4 vne figure re@ilignedonnée, excedantd’vn pa-
tallellogramef{emblabled vn autre donné. ’

Soitlaligne HK furlaquellefaut defcrice va, parallellograme excedantd’'vae
figure femblable 3 A,maisegal aB. o > : . .

Soit couppécen deux egallement HK au point 1, & furla moitié IK foitdel-
«rit IF figucc femblable & femblablement poféeala ﬁgutc A parlai8.p.6. En
apresfoit defcritle parallellograme DP egal aux deux figures B, & IF, & fem-
blable) IF parla 25,p.6. Mais de telle fagon que ce (oit en accompliffant l¢ paral-
icllograme FI, Puisfoient continuées LI'en H, PN en M, FK en O, & mend H
M:Icdis que MLeft le parallellograme demandé egal 3 B,& excedept laligne H

K,delafiguie OL {emblabled’a, ' : o :

Carpasla 36..8 43.p4. leGnomonIPFelt egal au pacallcllograme ML, mais
NG ayantebécontteuiét egal A IF, & A B, il eft cuident quele Gnomon fera egal
3 B,& parconfequent ML egal aB,& patlaz4.p, 6. 'excez OL (e trouucra fem-
blablea Al - L S ;
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PROP. XXX.

Couppervnelignedroite donnéeen lamoyenne & exere-
meraifon. |

Soitlaligne A B, la?uelle il faut coupper.en la ‘
fmoyenne & extreme raifon. ‘ A
Soit doncicelle conppée au point C detelle fagon
- quele quarré dela partie AC,(oit egal au re@angle de
latoute AB,& dela partic CB,commeil a efté enfei-
gnéenlau.p.rledisqueenC, clle feracouppéeenla C
moyenne & extremeraifon, o
Carpuis quelequarté de AC eft egal au re@angle - B :
"de AB & CB, Lestroislignes AB, AC, & CB, {ctont continuellement propor-
tionelles parlazy, p.6.Celt A dire quelatoute AB feraau plus grand fegment A
C,commeAC,auplus petitfegment CB, & parlas. d.6. AB eft couppéeen C,
enla moyenne & extremeraifon. | '

PROP. XXX

Augx trianglesre@angles , lafigure defcritefurle cofté qui
fouftientl'angle droi& , eft egalleaux deux autres figu-

*res qui lby font femblables & femblablement pofées fur

les deuxautrescoftez.

Soitle triangleretangle ABC,I'angle droit
A: Iedis quc%a figure fur le cofté BC qui{ou- '
ftient'apgle droi&, oft egalle aux deux autres fi-
F:tc;fcm lables, & femblablement pofées fur

es dcux autrescoftez AB,& BC.

Car 2 dupoint A quifai@ l'angle drdict , on

D —[C

menelaperpendiculaire AD, parla 8.p.s.clle fe- B!
radeox triangles equiangles entrecux, & auto-  §
tal:ainfilestrois trian%les ACD,DBA,&ABC 5 . .,

feront(emblables parla 4.pi6.8& 1.p: 6. &'parla R
19.p.6. ferontl'vn al'autre enraifondoubléedescoftez AB,BC, CA. Pareille~
mentles troisfigureseftans {ewblables, elles ferontaufli'vnec A lautre enraifon
doubléedeleurs coftez proportionaux AB,BC,CAles mefmescoftez des trian-
gles, & parlaii. p.g les parallellogrames{eront entre eux , comme les triangles
entre cux,mais le triangle BAC, eft egal aux deux avtres ,doncla figure fuc BC,,
feraagfli egalle aux deux autres. o

R S N iij



PR OP. XXXII
Si deux triangles ont deux coftez proportionaux 3 deux
coftez, & fontdifpolez faifantvn angle de telle fagon

que les coftez proportionaux foient parallels, les deux
autres coftez ferencontreront direCtement.

Soient deux triangles ABC,8 CDF,ayansles co- )
ficz BA & AC,proportionaux aux coftez CD & D A D
F,difpofezde telle fagon quiilsfacent I'angle ACD,

& que BA foit parallela CD, & ACADF,le disque /
'BC & CFf{erencontreront dire&ement.
Car BA & CD cftans parallcls,'angle ACD fera B C P,

egal 2 [onaltcrne A, parla 2g.p.s.auffi AC cftant pa-

tallelled DF,angle D feraegal 2 fonalterne ACD:ainfi PangleD fera egal 2 'an-
gle A, & parla6.p. 6.lesdeux trianglesferont equiangles ; donc Ianglc ACD
cftant egal al'angle A,langle DCF, 2Fangle B, il cft cuident quelestroisangles
au point C , feront cgaux aux trois angles dutriangle BAC, ceft 2 dirca deux
droits parlazz.p.1.& parlaty p.i. les deuxlignes {erencontreront dire@ement.

B3 ROP. XXXI1IIL

Auxcerclesegaux,lesangles tane au centre que en lacir-
conferancefont entre eux , comme les circonferances
quilesfouftiennent. Lesfeéteursfontaufli de mefine.

Soientdeux cercles egaux A
BC; & FGH, defquelslescen-
¢tesfont D , & I, & foientles
deux anglésau centre BDC, &
GIH,ou enlacirconferanceBA

"C;& GFH;jie dis qu'ilsfont'vn
3 'autre commela circonferan-
ce BC Ala circonferance GH.

- Qu'itnefoitainfi, foient pris
lesdeuxarcs NM,8& MG, eganx ‘
3 GH; item LB egal 2 BC; & foientmenéesleslignes LA, LD, NF,NI,MF,MI,
lestroisangles NIM,MIG,GIH font cgaux entre cux,par la 26.p.3.2in(t NH cft
autant muluplice de GH,commel'angle NIHI'eft de GIH; & par le mefme dif-
cours LC, eftautant multiplicede BC, commel'angle LDC,Veft de BDC : par-
tantfil'arc LC cft egalal'arc NH, I'angle LDC fera egala 'angle NIH pacla 26,
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p.3.fi plus grand plus grand, i pluspetit plus petit, & patla 6. p. . commel'arca
arc,ainfilangleal'angle, le mefme difcoues et desangles en la circonferance.

Pourlafeconde partie. Ie disquelefeGteur BDC cft aufe@eur GIH 5 com~-
melarcBC et l'arcGH. - ’
Car on prouucraaifement ( demeurantla mefme conftru@ion ) queles erois
arcsNM , MG, GH eftans egaux quelcurs cordesferont egalles , & lestrois fe-
&ions egalles:maisles trois triangles NMI, MGI, & GHI font egaux, & parles

communes fentences,lestrois fe&eursNIM,MIG,GIH feront cgaux & l'arc N
‘MGH, fera autant multiplice del'arc GH, quelcfeteur NIH, le feradufeteur
GIH;& par mefmedifcours, 'arc LBC feraautant multiplice del'arc BC que le
fe&eur LDC fera du fe&teur BDC ; la conclufion et aifée paclag. p. 5. comme

enlapremicrepartie,

Fin da ﬁxi‘cfnie Element.



DEFINITIONS.

2 N1TE cft fclon laquelle toutes chofes
R fontappelléesvnes.
@7 2. Nombreeftvnemultitude d'vnitezaf-

S%A 3. Partic cft vn petit nombre tiré d'va
plusgrand,lors que le petitmefure leplus
grand, & cefte particeftappellée ali<}u0tc.
4. Particaliquantecftlorsquele plus petit ne mefure pas
leplusgrand, &icelleeftappelléc parties.
5. Mulrtipliceeft va grand nombre compofé d'va petir,
lors quele pluspetit mefure le plus grand.

Nombre pair cft celuy qui peur eftre diuifé en deux
cgallement.
6. Impaireft celuy quine pent eftre diuifé endeux egal-
lement,
7. Pairement pair eft celuy qu'vn nombre pair mefure
pacvn nombre pair.
8. Pairementimpaireft celuy qu'vn nombre impair me-
fure parvn nombre pair,

9. Nombrepremiereft celuy qui eft mefuré par lafeule
' ' : ) vnité.
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vhité. : ' o :
10. Ceux-lifontnombrespremicrsentre-cux, quinade
communcmefurequel'vnite. '
11. . Nombrecompofé eft celuy quieft mefuré par quel-
quenombre. .
1z. Ceux-lidfont compofez entre eux,qui ontautre com-
mune mefure quel'vnicé, \ . '
13. Vnnombreecft ditmuliplier va autre,lors quele mul-
tiplice eft autant de fois compofé,qu'il ya d'vnitez au mul-
tipliant. . _ | o -

‘14. Lorsquedeuxnombresfe multiplient 'valautre, le .
produié eft appellé plan, &les multiplians fontlescoftez
d'iceluy plan. o e
15. Lorsquetroisnombresfe multiplientl'va Fautre ; le
produi& eftappclléfolide, & les multiplians font les co~
ftez d'iceluy. ~
16. Nombre quarré cft le produi@& de deux nombres:
cgaux. - o ,
17. Nombrecubeeftleproduitdetroisnombres cgaux..
18, Nombresproportionaux font lors quele premier eft
lamefme partic {oitaliquote oualiquante du fecond,come-
meletroifiefme du quatricfme. S
19. Nombresfcmblables plans ou folides, ontlescoftez
proportionaux. | ‘
20, Nombre parfai& cft celuy qui eft egal 3 toutes fes:
parties aliquotes. -

COMMVNES SENTENCES.

C Eluy quimefurele mefureur, mefure auflilemefucé,
Celuy quimefureletour,& leretranché, mefureauf-
filgrcﬂc. . T

AN I S RN TE S U T
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Encores que ces principes foienticy pofez pourtels, neantmoins
ils ont efté prouucz generallement pour toute forre de quantitez au
5.liure,mais en nombresils peuuenteftre pofez plusaifement,enfem-
ble plufieurs autres de mefme eftoffe. Quantaux propofitions,noys
aaons toufiours fuiuy lordre de Theon,non pas de Campanus,

.. . PROP L . -
Side deux nombrés propofez on foultrai& toufiours al-
- gernatiuementle plus peticdu plusgrand, & quele pe-

tit refidu ne mefure iamais te plus grand iufques i ce
qu'on aitpris'vnité,lesnombres propofez ferant pre-

miers entre cux, b

Soicnt deux nombresinegaux AB, & CD,fion A...,5F..2G.1B
fouftrai& continucllement le plus petit du plus C.: H ' :
grand, & que lepliispetit refidunc mefure iamaisle "3 T4..2 D
plusgrandiufques 3 ce qu'on ait pris 'vnicé: Te dis w2
quicenx ndbres AB, 8.CD ferdt premier entr’enix. : -

Avtrements'ils ne font premiers,ils feront compofez, & parfa14.p. 7. ils fe-
gontmelurez par quelque nombre: foit iccluy E commune mefure 2 tousles
deux:ainfiCD plus petitnombre cltangfouftrait de AB,foitlerefte FB, plus pe.
titque CD. ItemFB eftantfouftraitde CD, foitle refte HD plus petic quc FB.
" Pareillement HD cftant fouftrairde FB, foiclerefte GB, vnité. Puisdonc qucE
mefure CD,il mefureraaufli AF; & d'autant qu'il mefurelatouce AB,il mefurera
aufli lerefidu FB, lequel mefure CH, ainli E mefurera aufliCH ; & puis qu'il
mefuselaroute CD, il mefareraauflile refRe HD, & pat confequent FG, & par
ie mefine difcoursil mefureralerefte GB, fgauoir luy eftant va nombre , cequi
eftimpoflible,donc AB & CD,fontnombres premiers entre cux. : :
. Cefte demonfration,,. & quelques autres fviuantes font fondées fur lefens
commun,& bien qu’clies [e puiflentappityer fur quelques prop. du s.toutesfois
nousleslaiflons, elant euident que Enclide a voulu diftinguerle nombre d'anec
lagrandeut. Celaa efmeu Campanus de pofer des principes nowneaus, lefqucls
chalcun enrendraaifement {ansles pofer, .

PROP. II
Trouiietla plus grande commune mefure de deux nom-
. brespropofeznonpremicrsentrecux. ey

" Soientdeux noinbresééh brémﬁ&s AB , & CD, defquels il fauttrouuer la
plus grande commune mefuse, laquelleferanombre non pas vnité pacla 1. p. 7.

\
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d'autant que les ﬁombrcs ptpgqfez ncfont A_....... '9 F......6B
remiers entre cux, L T .

Soit {ouftrait le plus petit CD, tant defois C. eoer 6G...3 D
quefaire fe pourradu plus grand AB, silrefte H....4. -
quelque chofe commeF B, foit fouftrai& con- - ,
tinuellementle plus petit du plusgrand , iu{quesa ct qu'il ne refterien cotime
GD mefurant FB,il nerefterien. I dis que GD cftla plus grande commune me-
furc deAB.& CD. o o ' '
Qu'ainfi ne foit.Te dis en premicslieu que GD mefure AB,& CD - Car meofu-
rantFB, ilmeforeanfli CG, & d’autant qu'il fe mefure foy melme, il mefure la
tout¢CD Pareillementil mefurera AF, & puis qu'il meflureaufli F B, ilmefure-
ralatoute AB,ainfiil mefuretouteslesdeux AB,8 CD. ‘
Icdisfecondement que GD ¢ftlaplus grande commune mefurede AB, & C
D. Autrement (oit vn plus gtand nombre: (gauois H qui mefure tousles deux
nombres AB,& CD: & puisqu'il me(ure CD, il mefureraaufli AF & mefurant
lctout AB,il mefurera auffile refidu FB,& par confequent il mefureraCG frem
mefurantlctout CD,il mefureraauflilerefRe G D fgauoir vu plusgrand nombse
mefurera vo plus petit,, ce qui eft impoffible donc GD eft l2 plus grande com-
mune mefureentre AB, & CD. . .. I L
L refulte que qui mefure deux nombres,ilmefurc auffi leur plus grande coms-

munc mefurg. 'Pl' o P Ii]
>ROP:; 1k

Trouuer la plus grande commune mcfutc de trois nom-
bres propofcz, non premiers entreepx.,

Soienttroisnombresnon premicrsen- A . R
trecux A, B, C, defquelsil faut trouuerla: A rerseeeenes TB D....4
plasgrande commune mefure, car ilsen B....... 8 F..2
ontvacautrequelvnitépualaigpy. C,... 4 G...3

Soit ticée fa plus grande commune i€ e . S
mefure desdeux A,& B, parlaz.p. 2.06a- Jtre » . o
uoir D, SiDmefureauffiC,nous auong ce,que nousdemandons: que fi Dne
peu: mefurer C,(i eft-ce que D & Clerontcompofez entre eux,tant par'hypo-
tefe que par ce quirefulte dela 2. p. 7. donc paricelle mefme propofitionfoit.
trouuée F plusgrande comme mefurcentre C & D, left cuident que F mefu-
reratoutes lestrois A,B, C, dautant qu'elle melure C, & D, lequel mefure B, &
A ledisd'auantage quc F cftanflilaplusgrande thelure commune. Autrement
fiellen’eftla plusgrande, foityneautre plus grande,, fgauoir G s'il et poffible:
car mefarant A, & B, ellemefureraaufliD, lenrplusgrande communie mefare
pat ce qui reflulte dela2.p.7.8& par lamefme saifdnme%u‘rantc »& D, cllemela-
reraauflileyr plus grande communemefurc E , f¢auoir le plusgrand , le plus pe-
tit. ce qii et smpoffible, DontF fera la plus grande communcmefure des wois
nombresA,B,C, ' R .

0
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a - PROP. I

Dedeux nombres inegaux, lc plus petiteft partie , ou par.
tieduplusgrand.

Par cesmots nous entendons partiealiquote, oualiquante.

Soicntdeux nombres A, & Binegaux. Iedisque A | éB....
B plus petic eft ou particaliquote oualiquante de A, e et
CarouBmefure A, ounon. S'ille mefure,ilcft B... 3 B.... 5
particaliquote parlaz.p.7.s'ine lemefure pasou bica A & B, feront compofez,
ou premiers: {icompolcz, ilsauront vae commune mefure parla 1 4.4. 7+ fi pre-
miersilsauront!'vnité pour commune mefure parlasz. d. 9.ainfi B contiendsa
- certain nombre d'vnitez femblablesaux vnitez quifont enA. '

PROP. V.

§idequatrenombres,le premicreft telle partie du fecond,

" queletiers du quart,le premier & tiers enfemble feront
tellepartic dufccond & du quare; quelt le premier du
{ccond.

Soient quatrenombres ABCD , defquels A ft A 2
telle particde B, que Ceftde D. Tedisque A & C s
entemble font telle partic de B & D enfembles, B...3F...3H
gomme Al'eftoitde B. _ C.... 4
Qu"ainfinefoit, puis que A clteclle partic de B, G
queCdc D, B contiendra A autant defois, comme D...4G... 4 }I
D contiendtaCparla 2.p. 7. SvitdoncB diuvifé enaatant de parties qu'il con-
tient de fois A, Igauoir en BF, & l;)gl ; D fe diutferaaufli en antant de parties egal-
lesa C par 'hypotefe,icauoiren DG,& Gl: & d’autantque BF eft egal2 A, & D
G2 C.fid chofes egalles on adioufte chotes egalles, fgauoir A & BE, A C & DG,
lestous AC,& BF DG ferontegaux:lemefme (e dirade A,FH,C & Gl,ainfiau-
tantdcfois qne BH contient A,autant defois BH & DI enfemble contiendront
A & Cenlemble. - ' :
o - PROP. VL
§ide quatre nombres, le premier contient telles parties du
fccond que letiers du quare : le premicr &tiersenfem-
bleferonttclles partiesdu fecond & quart , que lepre-
mierdufecond. SR

€.
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Soient quatee nombres4,C, D, H, defquelslepre- A 77 3F..3B

mier A contient autant de partiesdufecond C quele . <

- 3.Deft dug H.Iedisque A, & D enfemble contien- Ciiriiiig
dront autant de parties de C & H enfemble, que A D.... 41 .... 4G’
de C. - H 12

. Qu'ainfrnefoit, pourautant que AB contienttel-
les partiesde C, que DG encontientde H: eftans A & D diuilez aux partiesde
C & H,ilyauraautantde particsde Cen AB,comme de H en DG, & patla 5. p-
9. AF, & Dlentemble feronteelle partiede C & H enfemble,, comm- AF cft
de C.Item FB & |G enfembleferont telle partic de C & H eniemble, commec F
Bieul,cftde Cfeul;ainfi AB & DG feront deux foistelle partic enfemble de C,
& H enfemble, comme AB, cltoitde C. .

PROP. VIL

Sivnnombre eft tellepartic d'vnautrenombre, quelere-
tranché duretranché, le refte fera telle partic durefte,
commeletouteftoitdutout. ;

Soit AB telleparticde CD, quele veee ..2B. o
getranché AF elt duretranché (;lG. Ie A 4 FC z_B B .
disquelerefte FB, feratelle partie du H...4C.......83G...D
tette GD,queletout AB cftoitdu tout CD. :

w'il ne foit ainfi, foitprisle nombre HC, detellefagon quelerefte FB foit
telle partiede HC, queierctranché AR et du retranch € CG.Lesdeux AF & FB
ferde telle partie de HC & CG enfemble,qu'eft AF de CG, parla g p.7.Mais pag
I'hypotefe AB et 3 CD, comme AF 2 CG :doncHG & CD ferort e :aux parla
9. p. §. & en oftant ‘¢ nombrecommun CG , les demeurans HC & GD {eront

egaux, lerefteeft aifé a conclue. .

PROP. VIIL

Si vn:nombre contient telles parties d'vn autre nombre,
p ]
“queleretranché duretranché, lerefte contiendra telles

. partiesdurefte queleroutdu wour.

Lt Si lcnombretotalCﬁl, conticghtzdlcé A....i.6F . 3 B Y

patticsdutotal AB,, que lerptranché CG. 10 ~. A

doretranché AF:: ie dis que le refte GD - H -2 C sece 4 G, '.3.',1)3

contiendratelles patties durelte FB,queletotal CD,dutoeal AB. 1
Qu'il nefoit ainfi, fi on pofe HC ethevllespartics de F B,que CG. de¢ AF, pag

o 6. p.7.le tout HG feratelle prrtiadu toug AB.quele felte HC 4n octe RB, on

lercuanche CG yde AF, & pas lars & . p. 5.on monfitem m:gmgg calaproce-
nj
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dentequeHC fera egalled GD, & que par confequent ce qui feprounera del’ v-
nes’entendradelautre.

"PROP. IX.

Si dequatrenombres, le premier eft eelle partic da fecond
queletiers du quare,aufli en changeant le premier fera
telle particou telles parties du tiers , que le {fecond du
quart.

Soit A telle particde B queCeftdeD IedisqueB 4 A | ., 3
fera telle partic,ou contiendratclles partiesde D, que
A deC:pourucu que A & B forent pluspetitsque C, 2 B..3F..3G

&D- ’ R zc 00504

A clteelle partic de B,comme C, de D:DK fera diuvifé-
enautantde partiesegallesd C,que BG,d’cgallesd A.Or parla 4.p.7. A eft partie

" de C ou contient particsd'iceluy, & confequemment tous les autres BF ,deDH,

& FG,deHK. Maisparce que BE eftegald A, & DH, 2 C,BF conticndratelles
arties de DH,que A de C:femblablementaufliFG,de HK. Soient donc 4.nom-
res BF1.A DH a.commeFG 3. 3 HK 4.BG.1. & 3. {eratellc outclles partiesde D

K fecond, & 4.que BF.1.de DH,2.0uleurs egaux A & C,parlas.& 6.p.7.€c qu'il

fallort prouuer. . _
PROP. X

Side quatrenombres le premicr contient telles parties du

" {econd, queletiers du quare,aufli en changeantle pre-
mier contiendrate:lc outelles parties dufecond, quele
tiersduquare. - :

.- Soient 4:nombresA,B,C,D, defgquels Acon- ‘A 3 F ..

tienne telles particsde B, que C de D%ctdis queen A 2F..2H

changeant A feratelle ou telles paitiesde C.que B - B sceses 6

et de D,moyennant que A & B foient pluspeties C ..., [1 G.....sl

queC, & D comme cnlaprecedente, D-. 3
Qu'ibrie foit airfi ;{oit diuif¢ A , v 'AF & FH> “eesssvevaseice 1§

partiesde B;& C,en CG & Gl particsde D; pat 'hyporefe AH fera divifé en aus

“ehide parties que €1 etane' A c'eﬂc.r;_pim'cs de B que Cde'D. AiifiAF ferarelle

partic de B que CG,de D- par fadiuilion. Ecparlag.p.7. AFferatelle ontelles

pariies 3¢CG,en changoint,que Belt de D. MaisAF, & FH cftans egaux com-

me C6.& GEFB feratcllvontelles parties de GI; que AF, de CG:&patlaé pr

74desdetin Ak faronteelles pastiosdes deus €1 que AF b dé CG, Nrd'lﬂf-cﬁ
PO -

’

" Qulitnefoitainfi, pourautant que parl’hypotefe 4 D..4H..4K

-~
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telles parties de CG que B eft de D, & par confequent AH [cratelles particsdeC:
LqueB et de D, ce qu'il falloit prouuer.

PROP. XIL

Siletouteft autout, comme le retranchéauretranché, I
refteferaaurelte,commelc toutautout. :

Siletour AB eftau tout CD,commeleretranchéA A..F...B
Feltaa retranché CG , le refte FB fera aurelte GD, * '_ :
commeletoutaueour. . ! - (;:-...-G e D

Carpuisque AB et CD, comme AF,2 CG;AB laplus petiteferatelle on’
telles parties de CD,que AF de CG, & lerefte FB feratelle ou'telles partles dare-
fte GD, queletout dutout parlay. & 8. p. 7. &-parlazo. p. 7. les raifons feront’

{emblables.
PROP. XII

Siautant denombres qu'on voudra font proportionaux;:
commel'vndes antecedens ferad I'vn des confequehs,
ainfitouslesantecedens ferontd tousles eonfequens.

Soient ¢.nombres prapettionaux ABCD: ceftdfeamoir A ... ..... 9
quiily ait telleraifonde A ,3 C,quedeBAD: A, & B, les ‘ .
deuxantecedénsenfemble ferontavx deux corifequens en. B 6
femble C & D, comme Al'vn.desantecedens3 C 'vndes (... 3 .
confequens. o N D .

Quiil nefoitainfi, puisqueles 4. nombres font propor- ™ ** 2. oL
tionaux,parlazo.p.7.D laplus Fctitc feratelle outelles partiesde B,que Cde A,
Ectparlag. ou6.p.7. C & D enfemble feronttelle outelles patties de A & B en-
femble,queD eft de B, & parla20.p.7.conuertic,ce fera vne mefme proportion.

~ PROP.. XIIL"

Si quatre nombres font proportionaux , aufli en chany,
geantils feront proportionaux. -

‘ SOicnt Q'nombrés pl‘ppo_rtiun§qx, AJB’ CQD’ rqa. A wt'ss 00 s 0.0 n IZ
voir quiilyaittelleraifon de A, 2B, quede € ,3D:le B 8
dis que en changeantil yauratelleraifonde A2 C, que eettrees O
deBA D, Civiiieree 9

- Cac puis qn'ils fout propertionaux parts26.p. 7.B D g

feracellcourelles parties de A que D eft de C, & par : Coe
9.0u10.p.7.C fcratelle au telles partics de AquéD ot de B, & pasla 20.p7.¢on-
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uertie, ce fera vne mefme proportion.

PR OP. XIV.

Sitant denombresqu'on voudrad'vn cofté, & autant d'vn
" autre,fontdedeuxen deux en mefme raifon, iccuxen
raifon egalleferont proportionaux,

Soicnt d'vncpart troisnombresA, A ,..,.,...9 D...(..¢
B, C, S autant dantrepant D, F, G, & B o 6 F '
ue dedeux endeux il y aictelleraifon srecee eere 4
cAiBquedcDAF,&deBaCque C... 3 - G..z2
dcFi G:Enraifon egalle,il y auratelle _
raifonde A3C,quede D3 G. .
Carparlai3.p.7.Aeftantd DcommeBiF,&BAFcommeCAG, & parlarms.
p.s. Aferad D,comme C,2 G, & en changeant A ferad C, comme DA G parla
mefmey.p.7.cequil falloicprouner. - :

PROP. XV.

SiTvnité mefure quelque nombre autant de fois qu'vn
ticrsmefure v quare, auffien changeantlefecond me-
furerale quartaurantde fois, quel'vnité mefureleticrs.

_ Soit!'vnité A mefurantavtant defoisB,queC A .7 .
mefure D: Ie dis que en changeant B mefurera D, B.1F.1G.1 H
comme A mefure C. ' AF.10.1

~Car parl'hypotefe B el(liant dinifé parvnitez,& C., 2 ,
D parlaparticde C: Icelle partie C{eraautant de
foiis)cn Dp,comch enB, Izcbac‘uﬁcpmic deD D..z21..K. 2" L
feraegalle C,comme chacune de B A1 vnité;donclvnité BF, et 3la partie DT,
commeFG2 'K, & GH,AKI, donctoates lesantecedentes BH feront  toutes
les confequentes DK, comme BF 2 DI, ouleur egalle AA C, parla1z. p. 7. cequi

¢ltoicd prouuer, - -

PROP. XVI-

Sideux nombreés {e mulsiplichclvn Pautre, leurs produiés
{etontegaustntreeux, . . ‘
Soil;enlt deax nombres A, & B, & gticA mulepliant B produife C,& B multi;

pliant A produifé D : 1e dis que icguxdeax produits font cgaux entre eux.
- Car puis.qul e A mutltiplisntiB produis C,. B fesaautant dans.C, quelynité <fb
en A,
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A perlargd.7.8 parl changeantAfaaw A g

end,parlagd. arlais. p.7. en changeant A feraau- .ee3B....
tant dz‘fois gms7C ’ l:lue l'vsngté eften B.gltcm B multi- é 3B 4
pliant A & produifant D; A fera autant de foisdedans D, tcocanseases K2
quilyad'vnitez en B parlemefmers. d.7. & nousawons D, ..., ...... 72.
prouuéqueA cftoitautant en C,quel'vnité en B,donc A o
ctautanten C ou D quel'vnité enB;ainls C & D feront cgaux parla 9.p.5.

. PROP, XVIL

Vnnombremultipliant deux autres, les produi@s feront
entre eux en me{me raifon que lcsvmultiplicz.
. : T T T paipd
+ Soitlenombre A multipliant B& C: Je dis queles ‘A 5
deux produi@®s D,& F,fout entre cux,commeB,AC.

Car parla1s.d. 7. B multiplié par A cft autant de fois - B...3C...4
dansfonproduitD ,quelvnité et en A, & Cdansfon D ., ... 6 -
produi@&F,commelamefme vnité en Aspar confequent F 8
tellenaifondel'vnité 3 A ,quedeBaD: & telleraifonde toecaces O
Pvnitéd A,quede C3 F,& parla1r.p.s.Bfcrad D,comme Ca F,& en changeant
parlas3.p.7.Dferad F commeB,3 C.

PROP. XVIIL

Deux nombres multiplians yn autre, les produis ferons
entre cux en mefmeraifon queles multiplians.

Soient deuxnombres A & B, multipliansC, A | 3B..., 4-
& foientlesdeux produi@s D & F:ledisqui- C.
ceox D & F ferontl'vnal'autrecdme A efta b, .2

Car puifque A maokipliant C prodii&D,. P ...... 6 F........ 8§
suffi C,multipliant A produica D parlasé. p.7.
Lemefmefe ditde B; C,F:ainft A & Bmoyltipliant G, c’eft comme fi € mului-
“plioit A & B. Or C multipliant A & B, les deux produicts D & F,fcrontlvad:
Yautrecomme A cft 3 B,parla17.p.7.ce qui eftoit2 provuer. ’

. EROP. Xix.
‘Siquatrenombres fant proportionaux,Je produid du pre-
~mier & quar, fera egal au produiét dy fecond & tiers.
Et fi le produictdp premier & ‘quart, eft egal aupro-

dui& du fecond & siers , iccux quatte nombres font
s . R - S - . p PR

/4




14 B .’ELEMENT.,
proportio,naux.

Soient 4.nombres proportionaux A, B,C,D, A
& que le premier A multiplié par le dernier D C
produilcF, &le fecond B parletiess C produife ™~ **+ _
G.IedisqueF & G,font egaux.. = Fovvnin. 12,
‘Qu'ainfinefoit. Softmultiplié AparC, & le G ‘
. produi&tfoitH, d'autant que A multipliant C &
' D,produi@ F& H, il yamratelleraifonde FaH, H .18
ncde DaCparla17.p.7 Pareillement C multipliant A ,& B,produi&t G, & H:
'?yaura telleraifonde:G 2 H; que de B3 A; parla18.p.7.oude D3C quifont en

A &3

$0 % e ®eaets aesasee

i
meftne railonqueB & A. MaisF & Hbonccomme DG, & par confequent F
& H feront comme'G & H ;ainfi F & G auront mefmeraifon3 H, I'va comme
Fauatre, & parlag.p.s.cgaux. Sy

Pourla feconde partie (oit F produnict de D multipli¢ par A, egal2 G produit
de Cmultiplié parB:ledisque Aeft3B,comme Ceftap. =~ = ‘
Car fiH eft produi& de C multiplié pat A , F & G cgaux auront mefine rai-
fon 2H,parla7.p.s.Maisil yatelleraifon deH2 G,comme de A aB,parlai8. p.
7.&tclleraifonde HAF ,, commede CAD, pat la17,donc parlain p. 5. A ferad
-B,comme C,3 D,cequiil falloicprowuer. = v L

PROP. XX
Sitroisnombres{ont proportionaux , le produic des ex-
- -trenreseft egal au produict du milicu,& au contraire. -
Campaﬁﬁﬁ dit ciué cefte ;;ropbt;x;ioﬁ neft dEuclide,& quelle fe peut dex;wn-
Qirecainfi que la precedente en pofantle fecond & tiersmombresegaux,a ces
deaxrefpondentlais.&17.p.6. - :

... .®ROP. XXxr' |
Les plus petits nombres felon quclqué.iréiffon, mefarent
* fousautresnombres quifont er mefme raifon, fganoir

le plus peti,le plus petit,leplusgrand,leplusgrand.

-3

Soient deuxnombresTes plusperitsenleur "A' |, 3B ,... 4
«ailon A & B,& deuxatizes C& D en mefme, C... 6D g
saifon qu'iccux A & B:ltdisquedemefmefa-" ™ <o case e
‘gon quc A mefire C,aufli Bmefure D. DN .
Carpuilque iceux A,B, C,D,{ont propostionaus,ilsle {eror.: aufli enchan-
geant parlaiz.p.7, A feraddea C,comme Ba D,& parla zo0. d.y.ilsferdcles mefl-
‘me patties ovparties.Notague i ceftoiét partics A, &B ne feroiée lespluspeuis.



SEPTJEsME o g
el PR.OP. xxu b

Siilya trois nombres d'vo cofté, & autant d’vn autre Jelo
qucls pus dedeuxendeux beén{‘cn mefme ralfon ,1a

_proportionce cﬁanttmublcc, y.q]w.(o,n cgallc ils. femnn

proportiofiaux. ..

A.....4 B...3 C..z e
DiiveerviviaiIz Fouviin i@ (; 6 2

Soienttroisnombres &en' éoﬁé& B -6 8) trdisd’vn autre DFG, & queen
proportiontroubléc A {oitd B,commeF 2 G & B a C,com,me Da F lc dxs que
en saifon egafle A (erad Gerdmme DAG i 150 . e i

Car Acftant2 B,comnicFa G, lc ;odm& dc uluglg f“G fcraega! au
produic de Bmulciplié par F' pat la t'9 p i eltint ¥’ cbrhmc ‘aF,le
produl& de Bmulnplté pacF,fera cga{ au E:od* de C rouli &?hc par) Do patla

méfmeprop:& pztln preﬂuct‘ comi fcnt kodu}t de Al pa fcra ega an pEQ=
Quu deCpacD, & garlang.p.7,1l, yéfprate lcﬁlfo:} dc Ai q co,mm;&c D. a G.

PROP. XXIUIL -, .

PN SN A

Lcs nombrcs ptqmlqrﬁ Eitrechy s foneTes, ﬁl’u&gpnts qux
f@mnttn mdMCtaﬁmm Davsoarh. i:,'.?:";'x RPETY PR

SERUCTEIE N I L Dot Lo mzig el '-! 24
Sment creuxnombres preniers éntroeux A 6 B S 5:
A 8-B. ‘bedis quits fone les plus peties qui : C D
foient en lamefmeraifon. ceee 4- voo oo z

Carsiln’eftainfi.Soieat € & Diplus patlslathélne raifon s'il eft poffible,

arlazt.p.7.ilsmefureront A & B,I'vn commel'autre: quiils mefurentdonc par
{Je'non\bte FedoacF fcspcommmchre;q;;gp@éq B ain(rils ne feroient point
premiersentre cax , contrel’ hypotefc »ils font Jonc auﬁi les plus peuts dgceux
quontcrrmefmcrm{’o’ﬁ‘"" & et R

PRORrJXﬂU

),"."

cnt;ccux, T CER A _,'_‘."‘{ v.d( : : i.et.
- “ oL ‘\ N .. . ».
Soientlesgnefmes nombres A& Bjles lus ) 6 .
petits d'vne mefme railon : lcduqu ‘ils S)ht % e B N 5
prcmtc:semrc cux. «vev D..3F.
Autrement s'ile nefont premiers, que Fles théfure <odsideus sl ot poﬂible

P ij




n6  ELEMENT - |
fcauoir A pac C,8 B parD.1l yauracellersifondec AAB,comme de C} D,parla

17.p.7- Mais C & D cftans plus petitsque A & B, I ' cpfuiura que A & B ne fe-
goicnt paslcs plus petits d'vne mefmeraifon. -

. PROP. XXV.
i deux nombres ‘foi:tﬁ‘emicré entre eux , celuy qui en
mefureral'vn, ferapremicralautre. - - ° 7

Cecltepro oﬁti(_m eftaifie: cars'il nfefboie premiera Mautreil feroit compofZ,

ainfi il lesmelureroit tous deux & par confequentils neferoient paspremiers.
.. PROR. XXVI
Sidcuxnombres fone premiers 3 qﬁeléucautte, le produic
desdeux feraprémicrdceftauere,. .

" Soient 4oy nombres A &8, vohs Ay B s &L
AQuipréii:icrsIC ; & uchmiﬁnﬁ;’z D ! ’ B,,- 93 1.1\4 sves §
purBproduife D Te didqueDéftpres D hvii. 6 Fv2:G.lug
tmier 3 C, * 7 s Pl

Autremcr}tﬁD &C ne{‘ohz premiers entre cux‘i, qu'ils foient compofez , &
queF lesmefure yousdenx, (ganoir D parle nombse G:'F parGleraegal 3 D,
commicanfi A pxbfﬁﬂﬁﬂﬂ,ﬁ, ont r&pbmm{_anx" 'airh'xg.pq.g_ttemg
& C font premicrs,donc F mefurant Clera psemietdA, 25.p.7, & parla 1.
p- 7. A & F eltant premicrs, ilsferontles pluspetits de lear proportion , ainfi ils
mefureront B 8 G qui font enka mefmeraifon,{ganoir A nicfureraG,& Fmefu-
rera B.Maisil mefurcanili C: B & C neferoiét done pas premiers, couclaprop,

v PROP NXVEL e L

iy R LRI T E L R T
Sidenx nembiresfohr premicrs entre eux, le produi®t de
L RV TR °F ISR SN G . K
" Tva d'iceux mulcipli¢ par foy, eft premierau reftant,

Soi‘cntdeuxnombrcsﬂrém:t,&i’u & A...3 B....4
quc A multiplié par foy produifeC. l¢ dis que C. ""9'5’ - 3

B, & C fongprervices,- 4 o

Carfi on prend D,cgal 2 A,B féra premiera D, & A multiplié pac D produi-

ralemefme C premiera B,parlazé.p.r. . : .
- r - P

PR XXVIIL |
$i deux nombies fons premiers 3 deux auttes, leurs pro-



SEPTIESME.

%
dui&sfcrontpremiers entrecux,
So ient deux nombres A, & A..2 il 4
B ptemiers A deux autresC,& C D
D, & queFfoitle produi& de eee 3 T

Amuldplié “B,&GP'O- F“"""s Gl..c.ll".ol occ-: ’5
duicde C muleiplié par D:le -~ - ‘ | , S
dis qucF, & G font premiers entre eux, oy S .

Car A, & B cftans premiersa C, leur produi& Ffera aufli premicra C, parla
26.p.7. Deft auffi premier A F pat Je mefmedifcours, & parla mefme 26. p-7.G
ferapremicsa F. co .

. PROP, XXIX.

Sideux nombres premicrsentre cux font multipliez chafs
cun pat foy, leurs produi@s feront premiers entre cux.

- Etfiiceux deux produi@s font encore multipliez pac
les nombres premiers , les produi&s feront encores
premiers entre ¢ux. ' ‘

A.2  B..3
C.ooa:4- D‘:opco-loo.c,_ ‘
| S € T T N R Y A

Soientdeux nombres premicrs entreenx A, & B, lefquels myltipliez chaf-
cun pas cux A produife C,B produife D, Iedis que C,& D,{cront premiers en-
tre cux. ltem {i A maltipliant C produic F, & Bmultipliant D produi& G; F &
G feront premiers entre cux, & ainli A Vinfiny. ' L e
Carparla27.p.7. A, & B cltans premiers, C produi@ dg A maltiplié par [oy,
fera premier 3 B reftant : par la mefmeraifon D fera auffi premierd C eftant B &
C premiers.Or A, & C cftans premiersa B, & D leurs produi&sF & G, ferons
auffi premiexs entre cux par 12 28. p. 7, T S

. PROP. XXX
Si deux hombicé-‘}‘)rcmic"i's etitre cux forit adiouftez en’
femble,lc produic fera premiera tousdeux:& file pro-

dui& cft premier dfecux deux nombres, ils feront pre-
_ . miers entre eux.

YT e
- 4

Soient deus nombres ptémicts entrecux AB, & BC: Ie dis ‘},u?.l.i eéropoft
» 1)



18 ELEMENT -
* desdeux A C ferapremicr 2 tousdeux. ' A o R
Aoctrement s'iil)s nefont premiers , foit Dleur - **" 3 B...4C
_commune mefure ; fidonc D mefureletout AC, - D..2, o
& lapartic AB,il mefureraauflilerefte BC:ainfi AB, & BC neferoient premiers
entre cux contrel’hypotefe, = . o
Secondement filetout AC ¢ft premicra AB,8¢3 BC : AB, & BC feront pre-
miers entre eux. Autrement que Dles mefuse s'ilsnefont premicrs,il mefurera
auffile compofé desdeux AC,ainfi ACneleroitpremicr 3 AB,& BC. ..

.  PROP. XXXL
WA Lo g >. |

Tout nombre premicr eft premier a tout autre qu'il ne me-

Cefte propofition eft aiféed déinoriﬁrcr,cat sils n'cﬁ:oicht iaictrii'ctsils au-
roient vne commmune mefureantre quel vnité, ainfipas vn des deux ne feroient
premiers contre Uhyposefe, . - o :
PROP. XXXIEL |
Si deux nombres fe multiplient I'vn Fautre ,” & quelque

nombrepremicrmefureleur produi, il mefurera aufl
vndiceuxdeuxnombres. .. .. . o y

e

" SoitC produit de A multiplié par B, & que D nombre prcmmlc mefice.
ALLgBolue o
C ivinindididandesid ey 24 P Pl 8
RS T B TR S ) KPR P A R :
! L ,‘-',;',:’,,': et :»\ , et Ul ’ "
chi&qu’ﬁmc{'utcra;uml'vn oulautredcAoyB, .. . -
Autrement s'il ne mefure pas vn,qu'il mefore C parle nombre F: doncs’il ne
- mefure A, parla s1.p.7. il fera'prendierd iceluy , & parla 2. p.7.ilsferontles plus
petits d;éeut propomlc;n.Maxs pc;_ur autant que D par F fai& C,auffi bien que A
multiphi¢pa B.&k paclaiop.7.Alg1ad D, comme £3 B, & patls 24.p.7.D mefi
rc‘ra’B,ccqui@ﬁoit‘i'{ifoﬂucr.',' AR con 'E o A A $7TREN

!
y - -

ey,
.. ; ,
: Doy L ek

 _PROP, XXXIIL .

Tout nombre compofé eft mefuré par vn nombre pre-
Y 4111 S S A A T D R TR I T S
v . '
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Cefte demonttration eft evidente parla deff. dunombre compof? :cartoue
nombre compoléavn nombre quile mefure,lequel eft premict ou non:s'il neft

premier,il fera mefuré par vn autre nombre,lequel fera premier ounon, ainfi on:

viendraiulquesd vnnombre premier, lequel mefurant le mefureur, mefucera

‘auffile mefure. ,
PROP. XXXIV. B
Tournombre eft premier oubicn mefuré par vn nombre
premier. S |

., Cefte dcmonﬂra,tioﬁe& aufli cuidente:car fi vo nombre n’clt premier, il et
compofé, & parlas;, p, 7. tout nombre compolé cft mefuré par vn nombre

premicr, : _
" PROP. XXXV,

Atousnombres donnez trouuer les plus petitsdela mel-
me raifon,

Soientles deux nombres A & B saufquelsil A .,.... 6B,....;«.8

fauttrouvucrles plus petits enla mefme raifon,
SiA&B fonfp(cg:icrscntrccux,onacc que C..2D..3F.... 4
Yon cherche par la24. p. 7. sils {ont compofez, G..2H. .3K..3
foittrouué C plus grande commune mefure d'i- . ' :
ceux A,& B,parlaa.p.7.laquelle mefurc A fclon D, & Biclon F, l¢ disque D, &
F font les plus petits nombres qui foientenlaraifon de A, & B. : -
S'iln’cftainf,{oient G ,& H plus petits enla mefmeraifons’ileft poffible, &
que G mefure A par K: A fera produit de G multiplié parK, lequel eftant auflile
produit de C multiplié par D,pacla 19.p.7.Il yauratelleraifon de CAK, comme
deGa D, & parconfequent Cferaplus petitque K, ainfi Cn'eftoit paslaplus

grandecommune mefute contrelhypotefe,&laz.p.7. .

PROP. XXXVI. = !

Trouuer le plus pctitnombrc que peuuent mefurer deux
nombres donnez. , '

Soientlesnombresdonnez, A & B, il fanttrouaerle A | . 3B.... 4

plus petit nombre mefuré pariceux. : C T :
Sileplus petitmefurcleplusgrand, iccluy plasgrand  ~ ¢ eo v coeve. 12

fera ce que nous cherchons;finon, o A'& Bferontpre- B3 ., ,...... 10

micrs eatre cux, ounony fi premiers, SeitC, produicde F G L

A multiplié par B, IcdisqueC cltle pluspetitnombre * *°° .

mefurépar A, & parB. - ‘ ,

et et

S S,



120 ~ ELEMENT
S'iln’eftainfi.Soit D plus petitnombre mefuré par A; & parB<'il et poflible,
& {elonF,& G:parla1g.p.7.Aferad Bcomme GaF, par ce queleurs produi&s

font egaux.Item A, & B,cftanspremiers, ilsferontles plus petits deleur propor.

vion parla 23. p.7.& A mefurera G parla 2. p. 7. & d'autant que Bmultipliant A
. produit C,& multipliant G produit D, il y auratelle raifonde CaD,quede A3
G. Maisnousauons monftré que A mefursitG,doncC mefureraaufli D, fga-
uoirle plusgrand mefurerale plus petic, ce qu'eft impoflible.

“ Soientdoncles deux nombr'és'A, A ... ..4B......6

& B compofez,&parlass.p.7.foient _

trouucz g,& chgpluspelzitsnom- C..2D..3Fccviiiianrz
bresdelamefme proportion, parlarg. p.7.F preduit de A multiplié par D, fera
egal au produit de B multiplié par C,ainfi F feramefuré par B, & par A, & parle
meflme impoffible de la precedente demonftration, on monftrera qu'il eftle

plus petitnomrbemefuré par A,& par B..
- PROP. XXXVIL

Sideux nombres mefurentvn autre nombre:le 'plus petit

i quilsmefurent, mefurcraaufliiceluy autre,

* Soientdeuxnombres A, & Bquimefu- A, 2B.l..3 C......6
rentvnautre DG, & que leplaspetit nom- D F .
bre qu'ils mefurent foit C. Icdisque C me- o 4F.l.8G
fwetaaufliDG. .

Autrement,(i.C nemefure DG apresanoir mefuré FG qu'il laiffe DF plus pe-
tit quefoy:A,8 B mefurans C,ils mefurerontauffi FG: Maisils mefurent letout
DG, ils meforeront auffilerete DF plus petit que C,cc qui eft impoffiblc eftant
le plus petit qu'ils mefurent. -

PROP. XXXVIIL

Trouuer leplus petit nombre que peuuent mefurer trois
nombresdonnez. ;

A...3B....4 C.....5
Do-. -_..o’..’--o.ll'
F'-'Vi‘uc;o..o;l't!'lo..oococnounooao ereao D¢ 0iolt gopcocnvtingte 60

\G teeceriertcgnn oio---oonfo-.n-' O P TITTN 59

Saienttrois nqnﬂgies&onncz A,B,C,aulquels il faut trouuer le plus pcﬁt
nombrequ'ils mefarent

Soit tronué D plus petitnombre que peuucnt mefurer A & B,psxla3b.p. 7.6
' -~ Cmefure



SEPTIESME. . 5
Cmefureaufli D, onaura ce qu'on demande;, finon parle mefme 34..p. 7. foit
tiouvé F plus petit nombre mefuré par C & D : Ie dis que F ferale plus petie
nombre mefuré par A, B,C. ’ .

. Car premictement F cft mefuré par A, B, C,d'autantque C, & D, le mefis~
rent; & A & B mcfurant D, mefureront aufli F mefurépar D. Qug GF n'eftle
plus petit mefuré par A,parB, par C,{oit G plus petits'il et poffible:A & Bdone
mefurant G.D le plus petit racfuré par cux,mefureraaufli G,parla37. p.7. Mais
CmefurcaufliG (car A, B, & Clemefurent) donc C, & D mefureront G. Ee.
parla37.p.7.F Slus petit mefuré par. C & B, melureraanfli G:leplusgrand vn.
plus petit qui eltimpoflible,doncF cftoitleplus petit mefuré par A,B,C..

| PROP. XXXIX.

Sivnnombre mefure vnautrenombre, le mefuréaura vae
particdenommeée parle mefurant.

Unité.

Cefte propofitionveutdire quetoutnom- 4 : o
bre mefuré gar 3.4 troiﬁcfmeq,pat 4.1 qua- A.. 3 B.... 6C..z
triclme, &c.commefi A mcfure B, iceluy B contiendra vne partic denommée:
ar A.

P Quiainfinefoit, que A mefure B fclonr C, c'eft} dire autant defois qu'ily a
d'vnitez en C,parla1g.p.7.C mefurera B autant de fois, que 'vnité meflurc A, &
Cferatelle pastiede B quel’vnitéde A. Mais parce qu:ll’vnité efteelle partic de-:
toutnombre, quiceluy nombse denommé , ainfi C fera telle pasticde B de-
nommée par A.

PROP. XL

Sivn nombreavne partie qu'clle elle foit:lenombre nom.
mant cefte particle mefurera. |

C’eft adire que fi9.3 trois pour partic que 7, mefurera g Of cefle prop. eft
enidente parla deff. de Japartie ansautre demontiration. '

PROP. XLIL

Trouuer le plus petit nombre qui ayt les parties don-
- /4
nces,

L



112 . ELEMENT SEPTIESME.
" Soientlesparties données A, B, C, que doaic ieline C "y
auoirle nombee qu'on cherche. et A c.icuxxcﬁne G.z
* Soient pris les uoilsngmbnecrlcnommez pac B tiers H...3
icellesG,H,1,&patlasd.p.7.foittrouné D,le C .
yluspeﬁtnomb:c&?ils peauent mefarer: ledis D quart- I... 4
Euchomisntles PltﬁCSA,B'CCC ui eft eui- sessseesesee 12
;fltpath”. p-7. ledisanfli que c'lt le plus petitqui ait icelles pacties pacfa
P r

Fin du fepticfme Elemen,

——— — e ————




ELEMENT HVI
CTIESME

Si tant de nombres qu'on voudra font continucllement
proportionaux,&les cxtremes font premiers entre cux,,
ils ferontles pluspetits deleurraifon. ~

o x.nlrl« Ttroisnbbrescon- A . 4. B.6. C.s
i tinucllemét proportionaux :
‘&) A,B,C, &qgclgs extremes D. 3 .F. 5. G.s.
& B A, & C,foientpremiers entre cux:Tedis que A,B,C, fontles-
| plus petits qui E)ient enlamefme raifon. :
} - Autrement foient D, F, G, plus petits enlamefmemilon.
8 il eft poffible,en raifon egalle D, ferad G, comme A effAC
parla14.p.7. & parce que A, & Clont premiers entre eux, ils ferontles plus pe-
tits deleur raifon, ﬁarla 23.p.7. & parlazi. p.y.ilsmefureront D, & G, cc qui eft
imiwﬂible pour eftre plas petits queiceux. DoncA,B,C cftoicnt les plus petits,.

enla mefmeraifon.
PROP. II

Trouuertantdenombres qu'on voudra continuellement
proportionaux, les plus petits enla raifon donnée.

Saientles devx nombres A, & B les plos petits detous ceux G.8
qui ont mefme raifon, il fauttrouuerle requis. C.4
Que A multiplié par foy produi(c C, A par Bproduife D, A.2. H.1
B pacfoy produife E. ledis premierement que C, D, F.font D. &

continuellement propoitionaux enlaraifonde A3 B, patla B. 3. Lis..
17.818.p.7.& parce quec A & Bfoutpremiersaufli parla 29. F.o
P7-C,& F fexont premiers: & paclas.p. 8. C,D,F,{crontles K.27.

Uij



124 ELEMENT

plus petitsenlaraifon donnée. _ : . B
Quefionea voulloit quatre. Que A multiFlié pat C produifc G, AparD
produife H, B par D produifc I, Bpar FproduileK : I¢ disque G HIK fontles -
nombres requis.Carparle mefme difcoursdela17.&18.p.7. Les 4.nombresfe-
.ront continuellementproportionaux & parla 29.p.7.G & K feront prémiers en- -
tre eux:& parlar.p. 8. Iks feront les plus petits qui ay@t mefme raifon aaeciceux.

Etcaceftefagon on entrouncratantquel'on voudra.

PROP. IIL

Si tantdenombresquel'onvoudra cortinucllement pro-
portionaux , font les plus petits de tous ceux qui one
mefmeraifon: Les extremes feront premiers entre eux:

Soient quatre nombres continuellement propor-  A. 8. . L.8.

tionaux, les plus petits de tous ceux qui font enla .. H. 4
mefmeraifon,A,B,C,D:Iedisquelesextremes A,& B.12.  F. 2, M. 12,

D font premicrsentre cux., . - Lé6.
Qu'il nefoitainfi, 1l faut prendre lespluspetits C.18. G.3. ~ N.i8.

quifoient enlaraifon de A 3 B, fcauoir F, & G, ils fe- K. 9.

sont premiers entre cux, parla2i. p.7. & commeila D. 27. - 0. 17.

«fté enfeigné enla precedente,{aient trouuez quatre nombrescontinuellement
proportionaux & les plus petits en laraifon de F2 G, {gauoir premierement les
troisH,LK.Paisapresles quatre LM, N, O. Iceux eftansles pius petits en 1a rai-
fon deFA G, ilsferont cgauxauxquatre A, B, C, D, quifontauffiles plus petits
enlamcfmeraifon Et commeles extremesL,& O fons premiers entre eux,aufli

{cerontA, & D, - I .
-PROP. IIIL

Fftans donnéestant deraifons qu'on voudra en nombres
{es plus petits d'icelles raifons, trouuer tant denombres

~ quon voudrales plus petits continuellement propor-

" gionauxfelonlesraifonsdonnées. ~ :

Boientdonnéeslesdcuxraifensde A2 B & deCaD A. 2.

aux plus petits terenes dicelles, il faut trouder trois G, 8 L7
nombres eh continuelle proportion, les plus petitsde B. 3. .
ceux quiflunelcionfesraffonsdonndes.” - o F. ow' M. o

Soictrouué F,le plus petit nombre qui foit mefuré C. 4.
B, & pac Cjparlasé.p.7. enapres forttrovué G, au- H. 15. N. 13
gant defoismelurépac A,queF,parB. Pareillementt! D 5. -5 7~
Aane de fois mef@mrbpar D que K par Cfedis gyelestrois nombres G, F; H fom
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les nombres requis. .
Car on prouuera clu'ils font continuellement proportionaux en la nifon

donnéeparla18.p.7.d’autant que A mefureautantdefois G, que B mefure F: &
que par confequent que G eftd F,enmelmeraifon que A2 B. Etpar mefmedil~
coursqueF fera2 H,comme Ca D, _ '
Onprouucraaufli quils font les plus petits , felon les raifons données,; d'au-
tant que s'il n’eft ainfi,en foient trduuez de plus peties L, M, N, s'il eft pofiible,&
quirefpondentaux raifons données commelestrois F,H,G,il eft cuident que B,
& C doiuent mefurer M, 3 caufe des femblablesraifons,parle 21.p.7. Mais B eft
le plus petit nombre mefuré par B,& par C,& parlay7.p.7. Fmefurera M,le plus
and,le plus petit,ce quicltimpoflible. Partant G, F,H, cftoientles plus petits
clonles raifons données. . .

Quefitroisraifons eftoient donnes dnx pluspetics A2, © -
termyes, felon lefquellesil fallut trouuer guatcénom- - -+ I; & M.. 16
brestels querequiectla propofition: onprocedtrden -B. 3. - - ...
cefteforte, o AU Hi N.og

Soienttrouuez léstroisnombresI, MK, comme 'C. 4. - Lo
deflus.Icdis que'oa F mefure K': ounod. ‘SiHemeéfarr>s  Kiug» O, sou
roitfaudroit prendre Lautant de fois ttieforée p## G, D, -5, Ju o o1l oy
queK parF, & parlaprecedentedemo ﬁra\tion,ilcﬂ F. 6.
cuident qu'on auroitfatisfaich, Que ﬁ-&n’cmc?oral(, L. P. 3s5.
foittrouué O le pluspetitnombre mefusé parF, &par G. 7. i
K, parla36.p. 7. Ecque G mefurcavtantde fois Pque F mefiire O. Item que
comme K micfare O,ainfiH mefureN,8 I melure M.Iedisque M, N,O,P font
lesquatrenombresrequis. = 0 i TS R

Lademonftrationfc ferade mefme queolaprecedénte, - .= 0 . L

PROP. V.’ o
Lesnombres plans font I'vn 4 lautre e raifon.compofée
Cdeleurscoftez. . . o o 0w LA

R\

. Soicentlesdeux nombresplansB, & C,léy coftek de B D.;.
foient D,& F,& lescoftezde C,foient G,& H. Iedis que B. 12,
loplanBeftaaplan Cyennaifoncompofégde D3 G, & de - F. 4
FaH. o A. 8
" Quiilnefoitain€. QuéF multiplid pat G prodvif®a. . * - 6.2
DoncF muliipliant D &G , prodpira B-& Agn melthe - -, €18

raifon que D & G,parla17.p.7.Et par mefmeraisé G mul- H. o,

tiplidtF & H, produira A & Cien mefmeraiforrque F & H:ainfilaraifon deg 3

A& deAdC,fera commede DAG,& deFa H.Etparlagp.é.LanaifondcBaC

eftantcompofée doBa'A & de A 2 C,laraifon dunombre plan B au nombre.

plan C fera compofde delarafon descoltea DIG,&FaH, -...-.., - .
: Q iij -
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~PROP. VL

s'il y atant de nombres quon voudra continuellement
proportionaux, Et quele premierne mefurelefecond,
ny pasvn autrcne mefurera pas vn autre.

Soient tant de nombres que V'on voudra A, 8. B. 12. C.18. D, 17.
continuellementproportionaux A,B,C.D.Et F. 4. 6. 6. H. o
?uele premicr A, nemefurepointlefecond B. I¢ dis que pas wnautre n'enme-.
_ furera pas vn autre, i

Car premicrcment,comme A ne mefure point B,ainfi B ne mefureraC, nyC
ne mcl{nrera D,d’autant qu'ils font en mefmeraifon , que fi on vouloit dite que
en paffant quelque vn,les extremes fe pourroient mefurer, comme fi A pouuoit
mefurer C, Soienttrouucetroisnombres F, G, H les pluspetits enlaraifon de
A,B,Cparla37.p.7.ainfi Aeftantd B commeF2G, & commeB 1C,2infiG2
H:ennaifonegalle A ferad CcommeFa H parlai4. p. 7. & comme F nemefure
point H eftant iceux premiers paclar.p. 8.aufli A ne mefuzera pount C.Pasle rch
me dilcours on prouucra detousles autres.

PROP. VIL

S'ilyatant de nombres quel'on voudra continucllement
prolportionaux , & quele-premier mefure le dernier, il
melureraauflilefecond.

Soienttant de nombres qu'on voudra conti-
nucllement proportionaux A,B,C,D,& quele  A. 3. B. 6. C. 12, D. 24.
premict A mefareledernier D Te dis qu'il mefureraauffile fecond B.
- Carfi A nemefuroit B, aufli pas vn autre ne mefureroit pas vnautre, & par
confequent A nemefurcroitpas D, contrel'hypotefe. Laconclufioncftaifée.

PROP. VIIL"

Si entre deux nombres tombent quelques nombres
' moyens proportionaux , il en tombera autant entre
- deux autres eftans enlamefme raifon.

Soientles nombres A & D, entrclefquelstombentB A, 3. F. 1. K. 2

& C continucllement proportionaux: & qu'ilyayttelle B. 9. G. 3. L. 6,

K
rnaifondeK3N, quedc AiaD.IedisqueentreK,& Nfe C217. H.9. M. 18,
trouneront deux nombres moyens continucllement D. 8. 1. 27. N. 4.
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- propordonan.

Qu'il ne foit ainfi. Soient trounez parla 2.p.8.1les quatre nombres¥, G, H, I,
continuellement proportionaux, & les plaspetits enlaraifondeA,B,C,D:en
raifon egalle commc A ferad D, ainfiFaI parla 14 p. 7. & par mefme difcours,
comme K AN,ainfi FAL1. MaisF &I font premiers entre cux,parlas. p. 8. & parla
31.p.7.F & ImefurcrontK & N.Que fi on trouse L,& M sutant mefurez par G
& H,queK et mefuré de F,ou N, del,commeF mefureraK, ainfi G mefureraL,
H meciureraM ,ImefureraN : & parlaig. d.7.1es 4.nombres K,L,M,N, feront
continuellement proportionaux, commeF, G, H,1 & partant L & M fontles
deux nombres moyenstombans continuellement proportionaux entre K & N.

PROP. IX

Sideux nombresfont premiers entre eux,aurantde nom.
bres continucllement proportionaux qui scomberone
entreiccux,autant en tombera-il encre c?lafcun d'iccux,
& vnicé, | -

~ Soient deuxnombres premiers entre cux . H. 8. N.8.

N,& Q,entrelefquelstombent deux nom- G 4o
bres continucllement proportionsux O & B.a. L1, O, n.
P:lcdis queentre chacand'iccux, & 'vnité, A. 1. D. ¢
il en tombera deux continucllement pro- C.s... K.8 P.s.
portionaux. F. 5.

v'il ne foit ainfi. Soit prifcl'vnitd A, L.27. Q.17.
puisQB” & Cles plus petits nongtcs qui fqicr:t enlaraifondeN,O,P, QTP“% 3?,
p-7-& parlaz.p.8.foient trounez les trais G,D,F,puislesquatre H,1,K, L, D'au-
tant qucles quatre nombresN,O,P, Q. font egaux ennombre aux quarre H,1,
KL,& cha?c:n lesplus petits d’vnie mefme taifon ,ils feront egaux’ chafcunau
fien,E¢ fiil et cuidét que B mukipliant G,& produifantH,parla is.p. 819.d.7.
Pvnité A ferad B multipliant, comme G multiplié 2 H produi@: Item queBfe

multipliantfoy mefime,& produifant G,I'vnité A {erad Bmaltipliant,comme B
multipli¢ 3 G produit : Etles quatrenombres A, B, G, H, ouN fonegal, (cront
continucllement proportionaux : & entrel'vnité A ,& N ,tomberont B, & G,
Parmefmedifcours A, C,F,L, ou Q fonegal fe trouncront continuellement
proportionaux C & F cftansceux qoitomberont continucllerent. propostios
nauxentte 'vairé A, & lenombre Q. - oy
"PROP." X, ,

Autancdenonibres quitomberont continucllement pro-
. - N i v A N 3 4 ] - .

portionaax entre I'vnité & chacun de deux nobres pro-

polez, autant entombera.il entreiceux deux nombres,
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Soientdeux nombre propofezK, & o K.2ys
N,& queentrél'vnité A, & chafcun d'icenx, o Guge
tombent deux nombres- continuellemene "~ B.3. L. 36;
proportionaux,commeB-& G, entee A &K A1, ~ F. 13, _
Item C, & H, entre A& N. e disquaufiil . - C ot M. 48..
en rombera deux continueleinent propor- _ .. "H. 16, A
tonaux entee K, &M .- ol - CoT i N 64

.- Car i on acheue 3 multiplier parla-2.p. 8. pour trovuer les trois nombres,:
F,L, M,c’cR 3 [qauoit-que E, fois le produic de B multiplié¢ par C : L, le produit
de B, pacF: & M le produitde C par F. Puisque comme A2 B, 2inli Ba G, &
G2 K:comme A vnit¢ mefure B, par les vnitez qui font en B, ainfi B mefure-
12 G, par les vnitez qui fonten B, & G mefurera K, par les mefmes vnitez de
B, ainfiil eft evident que B multiplié par (oy-fnelme produit G ,8 G mulriplié
par B , a produi@ K. Par mefme difconrsfe prousera que C parfoy mefme,a pro-,
dui& H,& que € par H/a prodait N. o A K

Muintersanc.puisqueBmultiplié parfoy-mefme , & pir C,a produi& G, &
F, parla17.p. 7.comme B.2 C,ainfiGAF. Pareillement C,multiplié parB , &
ar fov-mefme produitF, & H: F aufliferad Hcomme B2 C: Etlestroisnom-
ircs G,F, H, feronten continueile proportion. D'auantage B multipliant G, &
F,produitK, & L ,comme G feradF, ain K ferad L: & puis que B, & C mul-
sipliéntB , & produifent L & M, L ferid M/tothni@B % C. Par mefine difconrs
M fera 2 N2 lamefme railon, eftansles produits,de F, & Hm‘uftiplicz par C:
- letourparlaiy. &14.p. 7. Uekt donceuident que K, L, M, N, fone continuelle-
ment proportionaus, & quepartaniL, & M font tombes en continuelle pro-:
POItioncﬁtﬂK.&N:;: s UL CEE PR S . R

RATENNIN ' P R 0 .;‘“':XI'.' r o !v‘_.' -
R R L T T S B PRS2, T L ATV LR TN P
Entre deux notbres quarrez totibe’ vn moyenpropor
S S gt e g et ST R T - :
. tionel, & le,quaxzewdt aui quarré.enraifon denblec du
. ‘co&éhu:caﬂé.{m“;jf.‘ .q ';fu‘v‘)if!.':; S RE . 4‘..’31 n : i
R N TR IS LR SR ATt 11 1e D R T e Su i BRI RN VRN RO
' Solentdeaxiombies quaster @8 Fdbliuelt licoffez 10 .21 1C, gl
foient A & B. ¥e disjucentre ibetix tombera vy moyen pro- © AL 3
thonpel, le o oo e o B h R Ty g,
3 Qi ptifsgue A et cofd &'C, Arnuldpli€plr foy-mefrle ' B, 4. )
pradei( G purelllemthiBinakiplidpar T6y-theftbe produirg’ ™/ Fi 16,
F. Maintenant loit trouué D, produict de. & ‘nvi lt¥pHe par"Bf‘ yravie el g,
Etparl 17.p.7. comme A2 B, ainli C.EB GSIDA F. Partant  A. 3. '
D ¢ft lemoyen proportionclentre C &¥F.~ - D. n.
_ Poorldagondk; prrtiasitef epiders queloqiurs Cyditmon B g - 1,
quaird F. engafondounbiée du cofté AaucoftéB.£ar C,DLF,. , . F 16
élfal'\s'c'd‘n'tinhe“enfeﬂ pto’pp'ﬂioxiéu!;_;%%ﬁz A F e raifon ' doublée' de C 3 D
paolisos digoquicamkfdaton ddABB:.- . . T "—i’RO p
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. PROP. XIL

Entre deux nombres cubes tombent deux moyens pro-
ortionaux: & lecube eft aucube ennaifon triplée du
coftéancofté.

Soientlesdeuxnombrescubes G, & K, dchucls fes G. 27.

coftez foient A & B. Iedis que entreiceux tomberont . 9

deux moyens propostionaux. o A ;. H. 36.
Qu'ilne foit sinfi.Que A ¢ multipliant foy-mefime D. 12.

produife C, A par B produile D, B par foy produifeF,.  B. 4. I.. 48.

8 que A par D produife H, B par D produile I: & puis F. 16.

que G, & Kfont cubes, ils.feront les produicts de A - K. 64

multiplié par C,& de B muleiplié par E: il ¢ft donc enident quela conftra@ion:
eft femblabled celledela 3.p.8.& parlademonftration dela mefme G,H, 1 X fe-
ront continuellement proportionaux felonlaraifonde A2 B. PartantH & L.{e-
rontles deux moyens proportionaux. , C - .
uant i lafeconde pastie,quelc cube G, cftau cube Kenraifon tripléede A &
B,on G A Hu (car c'eftlamefmeraifon) celach clair parlazo.d.s. o
PROP. XIIL
Si tant de nombres qu'on voudra font continuellement
- f::po.r;_ionaux,iceux cftans mult?ﬁ!igz chafcur: parfoy,
curs Erodui&sf'er‘om continucllémentproportionaux: -
& fi chafcun multiplic encores fon produir, les derniers
produiéts feront continuellement proportionaux : &
celaaduiendra toufioutsaux derniers. - -

. Soient tois-nombres continucllement proportio: - Al 2 D:4. K8

paux A,B,C:Erqueiceux femultiplians chafcun par foy. L. 16:
produifent D,F,G. Item que les mefmes multiplians: R, 8
chafcunfon produitfacent K,N, Q.ledisque D,F,G, & M. 31,
X,N,Q, font entre cux continuellemétproperctionaux. B, 4, F.15. N. 63
Qu'ilnefoitainfi: Que R foitle produict-de A multi. O.128..
plifpacB, & §,de B par C: Parcillemaiv qye L foicle .. §; 32:.

proagitdc A par R, M;dc AparF, O,de B paS, P,deB: - P.js..
parGipatla:7.p.7. A fc mulipliant,& multipliam B,les:  C. 8. G. 4¢4: Q.5120
produi@sD & R feront enla mefmeraifonde A 3B: & parmefme difcours B
multipliant A & foy-mefme, lesprodui@s R , & Fferont auffi enla mefmme rais-
fon & ainfi des antres: Pactant D, R, F,$; G, feront continuellement proportio--

o~
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_naux e laraifonde A3 B, & cunaifonegalle D, F, G, leront ¢ontinucllement
proportionasx. . - e
Parcillement, A,B,C,multiplians D, R,F,§,G, produifent K, I, M,N,O,D,
Q,& parlai7.&18.p.7. K,LM,N, Q, P, Q , feront aufli continuellement pro-
_portionauxenles prenansdedeux endeus, & cnraifon egalle en foultrayant L,
M,0,8 P:K, N, Q, feront continuellement proportionaux.

PROP. XIV.

Sivanombrequarré mefure vn nombre quarré , auffi le
cofté mefureralecofté: que file cofté mefurcle cofté,
auflilequarré mefurerale quarré. L

‘Cefte demontration eft aifée, d’autant qu'entre deux nombres quarrez y a
.vnmoyen proportionel,& le quarré eft au quarré cnraifon doublée du cofté an
.cofté,parlanp.s.c’etd dire quelecofté et aucofté, commel'vndesquarrez eft
aumoyen proportionel partant d’autantqueiceluy quarré mefarcrale moyen
pro portionc‘lrpax la 7.p.8.auflilecolté mefureralecofté. Pourlafeconde partie.
Sile cofté mefurcle cofté auflile quarré mefutera le. moyen proportionet, & le
moycn proportionel 'autre quarré, & par confequentle'quarré mefureralautre
.quareé, parce que quimefurelec mefureur mefure auflile mefucé.

Sivanombrecube mefurevnnombie cube, auflile cofté
mefureralecofté: & filecofté mefure le cofté, auflile
cube mefurerale cube.

Cefte demanfteation et aufliaifée commela precedente : d’autant queentre
deux cubes ya denx-moycnspropostionanx. Et puis quele.cubecft aucubeen
raifon tti?l‘éc du coftéau cofté, parla1z.p. 8, c'cfta dire que le cofté eft aucofté
commelvn descubes cfta fon prochain moyen proportionel, lequelil mefure-

1apaclay.p. 8. & par confequentle cofté. mefurerale cofté. Lafecondepartiele
demonftrera cdme enla precedente,enprenantla raifon triplée pourla doublée.

PROP, XVI.

Sivnnombrequarré ne mefure pas va nombre quarré,auf-
filecofté nemefurera lecofté: quefi le cofté nemefure
le cofté, auflile quarré ne mefurerale quarré.

Cefte demonfieation fefaid pas Mimpoflible dela14.p.8.Carfile coftémefy-



HVICTIESME,. B
£oit1¢ cofté, anflile quarrémcfutgoitle quarté, -
~ PROP. XVIL
Sivnnombre cubenemefure pointvn nombre cube, auf-

fi le cofté ne mefurerale cofté: quefile cofté ne mefure
le cofté,auflile cube nemefureralecube.

_ Cefte demonftration e fii&an(l parlimpoflible delassp. 8: Carfilecofté -
*mefuroitle cqté, auflile cube mefureroitle cube.

PROP. XVIII.

Entre deuxnombres plins{emblables y avn moyen pro--
~ portionel: &le plan eftau plan en raifon doublée des-
coftez defemblableraifon. . g

Soientles deux nombres plansfemblables F; duquellesco-- A. a.

ftez A,B,& H,duquellescoftezC,D.ledisqu’entreiccux F & F. 6. -
H fe trouuera va moyen proportionel, & que FetdHenrai- B. 3.
fondoubléede AR C. ' G. 11,
Car pais quelesplans F & R font femblables, A ferad B C. 4. -
commeCa D,& fiF ferale produi@& de A parB.ltemH le pro- H. 14. -

duit de C par D,parla17.:d.7. Maintenantque B multipliant C. D.'6.
roduife G, paria17.p. 7. puisque B-noltipliant A- & C produi& F;& G,F fera
g G,comme A3 C.ltemC multipliant B,& D produi& G.& H,iceax feront'vn -
al'autre commeB 3 D ou A 2 C,ainfiF,G,H feront continuecllement proportio- -
naux,& G,fcralemoyen proportionel. o
Lafecondcpartic eftaifée. Car F elt H enraifon doubléede F3 Gquieftla
mefmeraifon quede A2 C; coftezdefemblableraifon,. - - '

PROP. XIX..

Entre deux nombres folides femblables, yadéux moyens:

- pioportipnaux: &lefolide cftau folide, en raifon tri- -
. plécdescoftezdefemblableraifon. . |

Soientles deux folides femblibles Ly duquel les coftezfsient'A, BjC, & O, .
duquellescoftez foient D ,F, G. Icdis:queentre L, & O, on trouucra deux -
. moyens'pro?brtionanx; & queLeft2 O enraifon wipléede AAD, -
. Quiilne oitainﬁ.%:ngoicpmdﬁi& de A-moltipliépar B, I produidde B
“pat D, Kprodui&tde B par F; M produil-de Cparl; &-N?:odt;{i{h deG parh-.
s B

-
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Maintenantpuisque A, B,C ,fontI'vnatautcecomme 'L g4, . A, &
D,F,G,auffien changeant,comme A ferad D, ainfi B (era H.6. B. 3.
3 F,& CAG: Ecpuis que B:mukipliant A & Dproduit M. 48. C 4
H&1,icecuxH & Iferontl'vn 2l'autre comme A3 D L 12,
parlaiy.p. 7. Par mefmedifeonrs D' nnudtipliant B& F, N.96. ... =  D.'4.
produi@ I, & K,iceuxferontauflil'vnil'aunecommeB ,  K.a4 F. 6.
F,Ceft 3 dire en mefme raifon:ainfiil cft cuident que H, O.192. - G.8.
I, K font continuellement proportionaux enlataifonde A 2 D. Pareillement,
puisquele folide L etle produi& destroisnombres A, B,C, & H,le produi& de
A & B, aufliL ferale produict de H par C: & parmefme difcours O ferale pro-
dui de Gpat K, & parlary.p.7. CmultipliantH, & I, produi@ L & M, enla
raifon de H 2 I: & par mefmedifcours I, multipliant C, & G produi& M & Nen
laraifon de C2 G, qui eftlame(me de Ha [, aufli G, multipliant I, & K, les pro-
duitsN & O [erontaufli enlaraifondel 2 K. Etpartantles quatre nombresL,
M,N,O font continucllemét proportionaux,& M, & N fesdc les deus moyerts,

Pourlafeconde partieclle eft enidente, puis queles quatrenombresont cfté
prouncz continucllement proportionaux enlaraifonde A3 D (‘eftant L3 O en
taifon tripléede LA M Parf;xo.d.;.) &LiMcommedA3}D, -

PROP. ' XX. -

§i entre deux nombres tombe vn moyen proportionel:
iccux feront nombres plans femblables.

' Sohient-{csdeux hémhéslA,& C,cnﬁréiefqdels tom- A.iz ' ‘ L
beB;moyen proportionel ledisqucA & Cfontcnom- . . D.6, G2

bresplansfemblables. B. 18.
Quiilnefoit ainfi. SoieatptisG, 8 H lesplus petits ,- F.oa. Ho3

termes enlaraifonde A2 B iceux G, & Hauelureront C, 27, ,

A &Bl'vncommeVautre,paclazip.7. 1ls mefarerontaufli B & C,qui fontén
}amefme raifon.Donc queG mefurclgs nombres A , & B felonle nombre D, &
queH mefure B,& C felonlenombreF: D & F, feront enmelme raifonque G
& B, & parlesdeff. du 7. A , ¢ftantle produi& dt G par D, & CleproduitdeH,
parF iceux A & CLetont plans femblables, -

¢ - CPROP.XXL - e
Sienitre deux nombrés rombént deux moyens L‘_onﬁ'nuci-
lement proportionaux ; iceux feront ombres folides

femblables. -~ - . oL L
Boientlesdeyx n.ovmbtcsl. &0, é;xrél;,quQBxiohEcn: devx moycns 'c_éiiiti—
nucllement proportionaux M & N. Iedis qu'ils font nombres {olides sél‘:ﬂa’blé's..
Qu'il neloitainfi, Soienttrounez troisnombresH, 1, K, les pluspetits en la
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maifonde LA M, parlaz.p.8.parlaprecedente 20.p.8. A. 2, T '
H & K [eront plans femblabjes.Soient leurs coftez A, L. 6.
B & D,F, lefquelsferont proportionaux parlesdefi- B. 2. H. 4.
-nitions deceliute,& puisque H,1,K fontlesplus pe- M 24,
titsen laraifon que LM, N, ilslesmefureront egalle- C. 4.

mentparlaer. p.7. foitfelonlenombre C: C'eltd dice L 6.

que H,LK, eftans multiplicz par C produifent L, M, D. 3. N. ;6.
N : Item parle mefme difcoursH, 1, K, mefureront F. 5. K. '9,
cgallementles trois nombres M, N, O, chafcunle G. 6. . -~ O §4e

fien,foit {elon lenombre G:c'eft A ditre que G multipliantH, LK, produife M,N,
Q.11 eft donc enident,que L & O fontnombresfolides, defquelslescoftez fone
A,B,C,& D,F, G, maispour autant que C, & G multiplians I, produifent M &
N:parla18.p.7.Cferad Geenlataifon de M N, qui eft lamefme raifon de HA,
oude AdD,oudeBaF,ainfi A,B,C,leront en'mefmé raifon que D,F, G, & pa
les deflinitions de ce liure L & O feront nombres folides ferablables.

PROP. XXIL

§i trois nombres font continucllement ptoportionaux,
& que le premier foit quarté, le troifiefme fera aufli
© quarré.

Cefte demonftration eftaif€e,car parla 20.p.8.les extremes feront plansfem-

~ blables &'vn d'iccux quarré, partant auffi l'autre.

PROP. XXIIL

Siquatre nombres font continuellement proportienaux,
& quele premier foit cube,auffi le quart fera cube.

. Ceftedemonttration eft ai®e, carparlazr. p. 8. les extremes ferone folides

femblables, maisI'vn eft cube, & partantl'autre.

PROP. XXI1V.

Sideux nombres font I'vn il'autre commenombre quar-
. réinombrequarré, & quel'vn d'iceux foit quarré, aufli

{era l'autre.

Cefte demonftration eft ailée,d’aarant qu'il y auravamilicu proportionel en-
treiceux deux nombres,ainfi que'entre les quarrezde (emblableraifon, & parla
20,p.8.ils feront plansfemblables,& patla 22.p.8.tousdeux quarrez.

R iij

 ———————————— e .
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- PROP: XXV.

- Sideux nombresfont!'vn 3 Fautre comme nombre cube
inombre cube, & quel'vad'iceux foit cube,auffi fera.
lautre.. | -

Cefte demonfitation eft ayfée; d'sutant qu'il yaura deux moyens proportio<
naux entre iceux deux nombres, sinfi que enttelescubes de femblableraifon, 8-
parla 21.p 8.ilsferont (olides femblables, & parla 3. p. 8.tous deuxcubes.

PROP XXVIL

Nombres plansfemblablesfont!'vnil'autre commenom-
bre quarré 4 nombre quarré.. )

Soientles deux nombres plinsfemblables A 8 C, A, 33« D 9
& le moyen proportionel entreiceux B,(carilyendoit o . w7
auoit va pat la18.p.8. ) Icdisque A ferad Ccomme. B. 4o. F. 20,
nombre quarré 2 nombre quarré.: ’ C. so.. G. 2 e

Car fion prendlespluspetitstermes deliraifon de A - "

aB:& queen larilon d’iceux, on trovue les troisnombres en continuelle pro..
porction D, F, G, parlaz.. p. 8. D & G feront quarrez,, & i enraifon egalle, com-
meD2G,ainfi AaC. i

PROP. XXVII.

Nombres folides femblables, font I'vn i 'iutre comme
nombrecubeanombre cube. AR

Saient lesnombres (olides femblables A; & D, & les A.16. F. 8
deux moyés continucllemét proportionaux entre iceux ‘ P
B& C (carily en doitauoirdeux patlazg. p.8,) Iedisque B. 24. G.12.
Aferad D, comme nombre cubei nombre cube. C. 36, H. 18.

Ca. fion prendlespluspetitstermesde laraifonde A2 D 1. 2
B,8 que enlaraifondiiceux, ontrouncles quatresnom- o 54..1. 24.
bres en continuclle proportion F, G,H,I;parla2.p.8. F & Iferontcubes, &
o raifon egallecomme F I, ainfi Aa D, ce quicloita demonfger, - :

- Fin-du hui@ic[me Element. .

L




;.".._4‘_ A\ ’/{ﬁ;\ ;A > i \ l
ELEMENT NEV-
~ FIESME
PROP. L

Deuxnombres plansfemblables femultipliansT'va l’#utrc,
produifent-va nombre quarsé. |

QN

Cefte demonftration elt facile , d'avtant quentre deux plans femblables y a.
vn moyen proportionel par la 18. p. 8. duquel le produick, c'efta direle quasse
eft egal au produiék desextremesparla 20.p.7. -

PROP. 1Ii,

Si deux nombres fe multiphians I'val'autre produifercya
nombre quarré , iceux feront plans fembilables.

‘Cefte demonttration eft auffi facille. Car le nombre quarré eftant egsl anpro-
.dui& desdeuxautres nombres: iceux auccle cofté du quareé feront continuelle-
‘ment proportionaux, & parla 20.p. 8.les extremes qui font nos denx nombres

feront plansfemblables. ‘ : ‘ A

| PROP. II1
Si va nombre cube fe multiplic foy-mefme , ke produi&
feracube.- - o
Soitlenombre cobe B,lequelfemukipliant foy mefme produife C, e disque
‘Ceftnombrecube.
Cefte demonftration fera forr aiféc, i on prend Fvnité A pour A, 1,

wn nombre cube, Car puis qu'ily a telle raifon de Fvnité A3 B mul- B. 8,
tipliant comme deB muliiplié 2 C produi® , & que entre A& B, C. 64

.



rombent deux moyensproportionaux pacla 12. p. 8.autant entombeta-it enars- -

B& Cparla8.p. 8. & parlazs. p.8. B& C feront plans femblables, & pacla as.
p-& C feracabe.
PROP. IIIIL

Si va nombre cube multiplic va nombre cube , Ic pro:
duiéfera cube, - 1

Soitlenombrecube A,lequel muldipliant le nembre cube N

B,produife D:Ie dis queD eftaufli nognbre cube. A.8. B. 37

" Carfionprend C,produi&t de A muliplié pac foy-mef-C.G 4. D.216.

me, parlaz. p.9.il leracube, & A multipliantB,& foyil yaura telleraifonde G

aDquedec AaB. parla17. p. 7. Evparla8, & 12.p.8. il tombera deux moyens.
proporrionaux entre C D.. Etpacla 23. p. 8. D. fera cabe.

"PROP. V.

Sivnnombre cube mulpliant quelque autre nombrepro-
dui& vnnombrecube, lemultipli¢feraanfficube.. -

Soit le nombre cube D. produictde A nombre cube A g B. 27
multipliantvn autrenombre B : ie dis que B mulriplié eft C R .
auffinombrecube. o 64. D. 216.

Car (i onprend C , produiét de A multiplié-par foy comme enla precedente::
A ferad B comme C2 D, & parla8.p.8. entre A & B (e trouueront deux moyens-
proportionaux, comme entre lesdeax nombres cubes C & 'D; Bt parha 23.p. -
8.B.mulripliéferanombrecube.. ' o

"PROP. VI

Sivnnombre femultipliant foy mefme produit vinom-
brecube, iccluy nombreferacube.. - : ~

SoitBnombre cube ptOdui&;dé A mulriplié par A8 B.6a. C. ¢12.
foy-mefme. chisép_cA eftauflinombse cube. A%.B 4 C s12 ‘

Carfion prend C, produit de A mullfilgliépat B ,il{eracube parle-deffinition-
denombze cube,& patla 5.p.9. A feraaufli cube.. .

" P RO P. VIIL.

¥n nombre compof€ effant mulsiplié par quelque adtre;,

leprodui& ferafolids... .,

Gete
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Cefte propofition n’apas befoin de demonftration, car tout nombre com-

ofé eft le produict dedeux nombres: Que fion adioufteletroifiefmemultipli-
l:ateur, leproduié fera folid¢ parlais.d. 7. P

"PROP. VIIL o

Si d’cpuisil’v,nit_éy’at:int‘f de nombres c}u'on voudra conj-
‘nuellement proportionaux, le troifiefme depuisI'vnité
feraquarré, & tous lesautres quien hifleront va; Mais
le quatriefmeferacube, & tousles fuiuans qui enlaiffe-

rontdeux:Etlefepticfmeferacube & quarré, & tousles
{uivansquienlaifferontcing. ©
vnit? A.B.C. D. F. G.

X 3 9 27 81243729

Soient tant denombres quon voudra continuellement proportienaux de-
puist'vnité,A,B,C,D,F, G,lcdis que le troifiefme B fera quarré,enfembletous
lesautres qui enlaifferont vndel'ordre comme D & G: enapresquele quatrief-
me C clt cube, & tous lesautres enlaiffant deux nombres comme G. Pareille-
ment quelefeptiefme G eft cube, & quarré enfemble, & autant d'antres qui
pourroient fuiute enlaiflant cinqg nombres. :

_Pourlapremicre partie, puis queles nombres font continuellement propor-
tionaux , comme 'vnité mefure A felonles vnitez quifonten A, ainfi chacun
mefurera fon fuiuant felon les vnitez de A : partant B troifiefme quiferaen ce
faifantle produit de A multiplié par foy,fera quarsé; & parla2.p. 8. puis que B,
‘C,D , font continuellement proportionanx ,& B cft quarré,aufli D fera quarté.
Par mefime difcours G fera quarré, & ainfidetouslesautres, _

Pourla feconde partie, puis que A multiplié par foy produit B, & B par A
produit C,I} eft euident pat les deffinitions du 7. que Cferacube, & parla 3. p.
8.C,D,F,G,cftans continuellement proportionaunx, G feraaufli cube. Ainfide
touslesautres enlaiffant deux. ,

Pourlatroifiefme partie. Il eft cuident parles deux precedentes parties que G
_ aclté prouné & quarré & cube,ilenferaainfi detouslesautres, '

PROP. IX.
8i depuisI'vnité y atant dé nombres qu'on voudra conti-
nuellement proportionaux; & que celuy qui fuic I'vnicé
- “foitquarré , aufli touslesaucres feront quarrez: ques'il
. cftoitcube,auflilesautres feront cubes..

A

S
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pwité A. B. C. D, Vuiré A. B. C. D
I.  4.16. 64, 256. 1. 8. 64. 512, 4096.

* Soient tant de nombres qu’on voudra continuellement proportionaux de-
puisl'vnité A,B,C,D, Tedis quc fi le premicr A eft quaseé, quetousles angres fe.’
tront l:uﬂi quatrez: Quefilepremier A eft cube, que tousles autres feront auf-
icubes. : : :
Pourlapremicre partic, il eft cuident commeenla precedente,que puis que
lesnombres font continucllement proportionaux, commel'vnitémefurera A
parles enitez quifont en A, ainfi A mefarera B par lesvnitez qui fenten A & par
- confequentB {eranombre quarsé, mais A eft aufli quarré parhypothefe, & pac
la22.p.8. Cfecraauffiquarré: & parla mefmeraifon B eftant quarré auffi fera D,
Etainfidectousles autres. '
Pourlafeconde partie, SiA cft cubeauflitouslesautres feront cubes: Car it
eft cuident que A mefurera B par foy-mefmecomme enla premiere partie: Ceft
a dire que A multiplié par foy produira B, lequel eftant cube, B fera auffi cube
parla3, p.9. Maistouslesfuinans fontenlaraifonde A d B & parlaz;. p-8. Ils

feronttous cubes,
PROP. X

Sidepuis I'vnité ya tant de nombres qu'on voudraconti-
nuellement proportionaux, & que celuy quifuitI'vnicé
ne foitnombre quarré,aufli pas vnautrencfera quarré,
fiion le troifiefme depuisl'vnité, & tous les autres qui
en l'ordre en liffent vn. Que fi celuy qui fuit lvnité
n’eft nombré cube, aufli pas vn autre ne fera cubefinon
le quatriefme depuiskvnite, & touslesautresquienl'or-
dreen laiffent deux. | ’

Soient tant de nombres qu'on vumité A.B. C. D, E. G
voudracontinucllement propor- ’ .
tionaux depuisi'vnité A,B,C,D, I. 3. 9. 27. 81.243. 729.
F,G, Etque A quifuitl'vnité ncfoitnombre quarré. Ie dis pour la premiere par-
tic, que pasvnautre ne fera quarré, fmonictroifiefme B, ou D ou G enlaiffant
C&F. ‘ S -
Carparla8.p.9. B, D, G {ontquartez : Que fi quelqu'vn vent dire qu'il y ¢n
ayt d’augres con?mc C,’_il'faudroit‘;:: lazz. falf!; qu?: Af?xﬂ’cau‘ﬂi nombre quarré
(efansC, B, A continucllement propdrtionaux-& C quarié) cequieit contre
Fhypotefe. Par mefme difcours on mounftrera que pas va.autre ng pruteftre:
quarréfinon ceux quiont efté exceptez. ' )

Pourlafeconde pattic; i An'eft cube,aufli pas vnautre neferacube,firon C

1
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& G & tousles autres quien laifferonc deux, -

Carparla 8.p. 9. C & G font cubes:que fi quelqu’vn veut dire que D foit aul-

fi cube, 1l faudroieparla 23.p.8.que Ale foit,contrethypotefe. Par méfine de-
du@ion on monftreratous ceux quine peuuent eftre cubes, -

~ PROP. XL .
$i depuislvnitéyatant denombrés quon voudra conti-
“nucflement proportionaux, leplus petic mefureleplus
“grand felon quelqu'va de ceux qui font entre les pro-
. pordomaux. : | _
: S&tﬂzmtde nombtes qﬁ‘o‘:i voudra continvel- A.B. C. D. F. G.
lementpmportionauxdcruisl’vnité,B,C,ﬁ,F,G, Ie 1 3 9. 27. 81243
dis que B mefureraG parlenombreF. ‘

Cefte demionftration eft aifée.Car en raifon egallel'vnité A feradF commeR
et G. Ecparles deff. du7.commel'vnité A mefure F parF:ainfi B mefurera @

pai F. .~
L ~+ » PROP. XII
Sidepuis I'vnité y atantde nombres qu'on voudraconti-
nucliement propostionaux ; Autant de nombres pre-

miers mefurcront le nombre d'apres I'vnicé quiil y en

aura quimefsrerontle dernier:

SoientdepuisI'vnité A, tant de nombresquon A, B. C. D. F. G.
voudra continucllementproportionaux,B,C,D,F, - 1. 3. 9. 27. 8 73.
Icdis que autant denombres premiersfe trouueront mefure le dernier F, autant
mefurceont celuy quifuit'vnicéB. : o s
", Car fiG nombrepremier mefurant F dernier,nemefure pasaufli B, B & G fe-
ront premicrs : Etd'autant que B multiplié pat foy produie C, C & G feront pre-"
miersparla27.p.7.Item B multipliant C produit D, D & G feront premicrs par
la 26.p.7. Pareillement B multipliant D produitF , G & F {etoient aufli premiers
coptreThypotefe : DoncG mefurcicauffiB.

.. - PROP. XIIL
SidepuisI'vnitéya tant de nombres quon vou dra conti-
nuellement proportionaux, & que celuy quifuit Pynité
:foit premier:Le plusgrand ne feramefuré paraucun au-
- sre nombre , finon par ‘ceux qui font entre les pro-
‘ . S ij )



140 -ELEMENT ‘
portionaux. o
Soienttantde nombres quonvou- A. 1, B. 3. C. 9. D. 37 F, 8
dra continucllement proportionaux A, K.o00. I.00. H. 00. G. 00,
B,C,D,F,& que celuy qui fuitl'vnité Bfoit premier,le disquele plusgrand F ne
fera mefuré paraucunautre Txt LvadicenxB,C,D. :
Autrement, s'il eft poffible, que Gmefure F, Gne peut eftre aptre nombee
premicr.queB, autrementil faudroitparlaiz. p.g. qu'ifmefuu& B:G feraiadonic:
compofé8c mefuré par quelquenombre premier parlass, p.7.qui ne peut eftre
autre que B,dautantquiil mefureraF,& parlasz.p.g. Ilfaudroit quil mefuraft
auffi B.Que B donc mefure G par H, & puis qué B multipliant D & Hproduit F
& G parla17.p.7.commeFa G ainfi D AH, maisG me ureF, aufli H nvefuzera
D. Onprouucra comme deflus quilnepeut ctre premier ny mefuré parvnas-
tre nombre premierque B. DoncHmefure D pu},c nombre I? Onpronusra
aiffi comme deffus que comme H melure D ainfil mefure C, & queIne pent
eltre nombre premier |, ny meturé par aucun autre nombre premier finon B
Donc. que I mefure C par le nombre K:par mefmesraifons commeI mefure G,
ainfi K mefurera B lnomﬂl,_;{’q premier: Il faur done quea toutle moins:quillay
foit cgal,ce quicftimpoffible,d'aurant que B clt moyen proportionelentre K &
Ipaciazo.p.7.puisque C cft produis de K:multipli¢ par 1, & quiil eft auffile pro-
dui&@ de B multiplié par foy-mefme. Parcant auciun nombre ne mefurera F, G-
nonB,C,D, quilemefurentparlar, p.g. - . -

| PROP. XIV. . . -
Le plus petitnombrede tous ceux qui peuvent effre mefu-
rez par certains nombrosiprémiers;; hofllra:mefuré par
aucun autre pombre. premicr que ceux qui le mefa-
roient au commencement. . S

. . HORS SO EUUNS DA S R B :

" Soit Aleplus petitnombre de rous ceux quipen«+ A. B €.’ D. F. G.~
uept eltre mefurez par leswpis nombtespremiers. 30, 2, 70, §. -bd. 60,
B,C,D e dis queaucun nombre premierautne que B,on € ou D ne mefinera A
Autrement s'il eft poffible, que Fautre nombre premier mefurc A parG,
doncF muluplié par G produita A;lequel et mefuré par B,C, & D, & parla32:ip.

2.B,C, D, mcfureront'vn oul'auire de F, ou G : llsne. mefurcront pasF autre -
nombre premicr que pas vn d'iceus, ils mefurcrontdoncG lequel efticplus pe-
titque A , iceluy neferoitle pldspetic de éuk fui peinent eftge mefurez par A,

B,C,D.DoncF ne pounoit mefurer A. T . -

.t ey

T .
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Sitroispombtes font contipusilement prapottionaux &
_desplus petits de toys ceux syi-opemic[me daifon aucc

‘ B
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iceux:le compofé dedeuxtels que Fonvoudrafera pre-
mier 4 l'autre. ,

I Solentlestroisnombres continuellement propottionaux A.o. B.12. C1é.
A,B,C,les plus petits qui foient e lamefmeraifon:le disque  D.3. F.4.
Jesdeux cnfcmgle A & B font premiersa C, ou bign A & Cfont premiers B,
CarfionprendD &Fles ll:xs petits qui foient enlamefme raifon parla z5.p.
7.1l cft euident par cc qui a cfté demonftré 213 2.p8. que A & Cfontles quarrez

deD &F,& queB eftle produit de D muleiplié¢ parF:Etparlaz.p.2.D & Fcom-

me vn feul nombre multiplié par D,produira A & B comme vn feul nombge
MiaisD & F eftans premiersferont premicrsan {cul Fparla so.p.7.0u2 fon quar-
ré C parlaz7.p.7.Et pat lamefmepropofition D fefa premiera C & parla26.p.
7.1¢ produitde D & F comme vn{eul nombre multiplié pac D (fgauoir A & B
cofemble ) fera premierd C. Parmefme dilcours on prouueraque B & C en-
femble font premiersa A, _ -

Pourlafeconde partic,ie dis que A & C enfemble font premiers2 B prodvice
de D multiplié pat F.Car parla 4.p.2.Le produit de D. & F comme vn fealnem-
bre tnultipl*i’é Eat foy-mefme eft cgald A, & C,& deux foisB, Mais D & F cftans
premicrs par hypotefe,& premicrsau compo{é des deux parlazo.p.7. leur pro-
duit B ferapremier au cdpofé des deux parla 26.p,7.& parla 27.p.7. Le produic
deDF comme vnnombre,multiplié par foy,ferapremies 2B, c'eft 2 fgauoir,que
A &C & deux fois B,fontpremiersa B,& parla 3o.p. 7. le cGpofé de A & C?cta
premier an compoféde deux fois B & 3 famoiti¢ vne foisB:ce qui {e peuten-
téndre aifement,autrement il fandroit qulils cuffent yne commune mefure. -

PROP. XVL

Sideux nombres font premiersentre eux , on netrouuera
pasleurtroificfme proportionel.

Soiertdeux nombres premicrs entre eux A & B.ledis A.3. B. 4. C. oo.
que onnctrouuera pa- l??r trotfic fmeproportionel. ~ - -

Aytrement il eft pofible, foit A3 B, commeBAC :parlazs. d.7. A & B
eftans'ipremiersils ferontles plus peiits qui [oienten lamefme raifon, & parla 21,
F. 7. Amcfurcra B, & Bmefuzeta C. Ainfi A & B neferoient premiets, contre
hyposcfc, doncCr’eltoitlceroificfmpproportionel -« ~ 07 '

1 . ‘. ‘P R O P"XV!L' S

T S L e T '. e
A ueisnombres, defquels fes extremes fontpremiers en-
" treeux,on netrouucra pasle quatriefme proportionel.

-

* €efle derhonttiation et aifde; dautant que’ A, 3 B. 4. C..5.D,. 00i
$A & Ccloicnt premiers, & que D fut quatticfme propostionel parla 21.p. 7.
S S

P
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1l fandroitque A eflant 3 B comme C2 D,que A mefursft C, & ilsnefcroiche
pas premuers. :

PROP. XVIIL

A deux nombresdonnez confideret fi on pourratrouuer
{eur troifiefme proportionel. o

PROP. XIX.

A trois nombres donnez confiderer fion pourra trouuer
leur quatricme proportionel,

Les demonttrations de ces deux proportions font ayfées fi on confidere de
presles19. & 20.p. 7. Carfans fairetant dediftinttions quefont Theon & Came-
anus, {ilesextremes font premiers ou non: s'ils font compofez, fi I'vn mefure
Fautre: Fautfeulement confiderer, pour las8. (i le quareé du dernier peut cltre
melucé, c'efta dire divilé parle premier, s'il peut eftre meluré ou diuilé le quo-
tient fera quatriefme proportionel parlazo.p. 7. Sinonon n'en tronuera point.
Pourla 19. fi le produi& desfecond & troifiefme peut eftre mefuré parle pre-
mier onaurace que Pon cherche, finon on ne trouuera aucun quatriefme pro-
portionnel.
ue fion canfidere bienlesdemonttrations de Theon& Campanus,on trou~
wera que laffaice ccuient toufiours-13, file premier rerme mefure, ou ne mefure

pas le produid.
PROP. XX

Quelquemultitudede nombres premiers qu'on propofe,
il ven trouucra encores d'autres. -

Soit multitude quelconque denombres A, B... C.....
premiersd A, B, C,Ie dis qu'ilsien trouners D ' F. G
encoresd’aurtes. - tercsssimianesy Lo W
~ Carfionuouae lenombreDFlepluspe- H.,......
fitde tous ceuz qui peuuent eftre mefyréspar . -
Jes trois nombres A B C parla 38.p.7. &a icelay on adioufte Pvnité F G lecoue
DG fera premier ou non : $'ileft premicr, ona va aatre nombre premier que
pasvn des propofez, s'il n'elt premier, il {era mefuré par quelque nombre pre-
mier, par 1a34.p. 7. Soitdenc mefuré par H : 11 eR euident que H nc peut cltre
pasvadestrois A, B, C, Cars'il eftoit quelqu'vn d'iccux il mefuceroic DF,&le
rout D G, Partantil mefurercic auffi I'vaité F G, luy quieft vn nombre. Donc.
H eft autre nombre premier que pasva des propofez. Et en cefte fagonon, en
srouuera infinrieraent dautres, ‘ ’ R
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i PROP. XXI
$1 tant denombres pairs que 'on voudra font adiouftez,
letout{erapair.

Ceftedemonftration eftayfe, d’autant que tout nombre pair peut eftre di-
uifé en deux parties egalles , partantles moitiez dechacun des propofez ferontla
moitié du tout : Ecpar confequent!le tout fera pait , puis qu'il peuteftee divi€ en

" deux egallement,pat ladeff.du nombre pair. :

PROP, XXIL

Si pluﬁcurs nombres impéirs fontadiouftez, & quele né-
bre d'iceux foitpair,letout ferapair.- - ..

Cefte demonftration eft aufliay(éc ,d’autant que fi dechacun d'iceax nom-
bresimpairs onofte I'vnité on lesrendra paits, & par la21.p. 9.levr-tout fera
aic : E¢ pourautant queleur multitudeeft en nombre pair, les vaitez retranchées
eront vn nombre pair, lequel auec toutlerefte qui é(t defianombre pair, le tour

fera pait:pat la3s.p.g.
PROP. XXIIL. .
Sipluficursnombresimpairs fontadiouftez, & quelend.
bre diceux foit impair,letout fera impair.

* Ceftedemonttration eft ayfée, Carfionretranchévn nbmb‘reim'pair; toutle
refte feravn nombze pair patla precedente: Etfi du reftant impair on ofte I'y-
nité, cequireftera fera pair, lequel adiouftéa tout le refte fera vn nombre pair’
aalrla a1.p. 9. Pastantileft enident que fi on adioufte I'vnivé reftant que le tous

aimpair. . N
- PROP. XXIIIL. |
Si d'vn nombrepair, onoftevn nombrepair, lerefte fera

air, ‘ v

Carfilereften’sftoit pair, en oftantI'vnité onnelerendroit pair:Etle retran-

“chéaucciceluy feroiraufli vn nombrepair parlaar. p. 9. Cequielt abfurde,.d'au-
sant queceftlc toutnombre pairduquelona retranché Pyoité,. * '

- ~PROP. XXV..
Sid'vanembre pair,onolte vnnombreimpair,le refte fera
i oRe pRombrelmpalr _

e
-

'
4.
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. Carfilerefteeloit pair, & lerontauli pair le retranchéne pourroit efteeim:

pairpatla 24.p. 9. o R »
[ YR A PROP. XXVI. ‘

Sid'vhnombre impairon oftcynnombreimpair, le refte
fera pair. ' ‘ 2 .

Car filerefte eftoit impaif,ie refte & le rercanché feroient va nombre pair
parlaz2.p. 9. contee thypotefe. -

PROP. XXVIL

Sid'vn nombre impair, on ofte va nombre pair, lercfte
fera impair.
.. .Cecyeftayféademonttrer. :
- '~ PROP. XXVIIL |
$ivn nombreimpair multiplic va nombre pair,le produic

fera pair.

Cela eft evident: Carle produit contiendra aucantde fois e ;nultipliant qu'il
yad'vnitezau multiplié nombre pair par les deff, du 7. Et parainf le produit fe-

fala fommede pluficurs nombres impairs defquels la multitude eft en nombre
pair, & parla 22.p.g.le produit fera pair. .

- PROP. XXIX

. . B ‘ ) ) ‘ ) . -
Sivnnombreimpairmultiplic vn nombre impair le pro-

duit fera impair.

" -Cir comme en'la precedente ce feravneaddition deplufieursnombres im-
pairs defquefs lamultitude feracnnombre impaice, & patlaz3. p. 9.1¢ toutou

le produit fera impair. * : :
vPT,ROP_., XXX. .

Sivn nombreimpair mefurevn nombrepair, il mefurera
aufli fa moitie. | :

Soit
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Soitlerombre impair B, qui mefurele nombre pair v 4
C.lcdis qu'il mefureraauflifamoiti¢ D. 3

Car puis puis que B mefure C, foit p_n_lc nqmbre A, | »
iceluy Fcra pair, d'autant que s'il eﬂom_mpau- > cﬂaqt IR 7 3
- sultiplié pat B impair,leur produi& feroiraufliimpaic ¢

parla 29.p.9.contrc Phypotefe: A fera donc paic & fe ™ o

pousra diuifcr en deux egallement paries deff.du 7. Maispuisque A multipliane
B produit C,B (eraautant de fois en C quilyad’vnitez en A:Ec par confequent
autant de fois cufa moitié D qu'il ya d'vnitez enla moitié de A,

PROP. XXXI

Sivn nombreimpair eft premiera quelquenombre, il fera
aufli pre mier a fon double.

O >

Celte demontftration cft euidente pacla’precedente. Cars'iln’eft premicrau
double, ille mefurera: partant auffi fa moitié a laquelle il nefera pas premier,

contrel’hypote fe. ‘
PROP. XXXII.

Tous les nombres qui {uiuent le binaire en progrcfﬁon
double, fon pairement pairs feulement, ‘

Soienttant de nombres qu'onvonudraC, A.1. B.2. C.4. D.8. F.16.
D,F,continugllement propottionaux enraifon double depuisle binaire B,le dis
qu'ils fonttous pairement pairs, & qu'iln’y en a point d’autres.

Qu'ilne foitainfi. Soitprifcl'vnité A, Etpuis quedepuislvnité A,BCDF
font continucllement proportionaux, le plus petit mefurerale plusgrand felon
quelqu’vn de ceux qui font entreles proportionaux parlair. p. 9. lefquelseftans

tous pairs,il eft euident parles deff. du 7. que C, D, Fferont pairement pairs, & -

touslesautres qui Younoicnt fuiure enlamefme progreflion. Maispouraurant
que B prochaindel'vnité A et nombre prcmicrr:u:la 13. p-9. aucun autre norm-
brene mefureraaucun detous ceux qui fontenla progreffion, finonceuxdela

me(me progrellion, Lelquels cftans tous pairs : Iceux nombres feront paire-
mentpairs {culement.

PROP. XXXHL
Sila moiti¢ d'vn nombre eft impair, iccl.{xy nombre fera
pairementimpair feulement.

. ’So.itlc nombre A duquellamoitié B eftimpair, ie dis que A fera pairement
impair fcaulement, _

T
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CarpuisqueBeft mditié de A,il le mefurerapar G A. 30.

nombre binaice,& parlesdeff.7. A fera pairementim- B ' C

air; Mais qu'il foit feulement pairement impairon 1. ) - 2.

¢ prouucraainfi. $'dl eftoit pairement pair, vn nom- F.oco. - D.oo.
bie pair comme D le melureroit par va nombre paic
comme F,& patlaig.p.7. Leproduitde B par C eftant egal auproduit de D par
F:lly auroittelle raifon de Ca F,comme de D 3 B, Mais C nombre binaire me-
furcF,il faudroit donc aufli que D mcfurafle B quieft vn nombre impair contre
les deffidu 7.Donc A cRoit nombre pairement impair feulement, ‘

PROP. XXXIV.

Sivanombrepairn’eft de ceux qui font doubles depuisle
binaire, & quefamoitiéfoitnombre pair, il fera paire-
mentpair, & paircmentimpair.

Cefte demonftration eftaifée. Carfamoitié eftant pair il fera mefuré parvn
pombre pair {elonlebinaire qui cftaufli pair: Et pour autant qu'il n'cft deceux
qui fontdoubles depuisle binaire, fi onle divife toufiours en deux egallement,
on viendra & vne moitié impaire auparauant quc paruenitiufques an Einairc » &
pat confequent il feramefucé par vo nombreimpair.Et patlesdef, 7. 1l fera pai-
rement pair & pairementimpair.

PROP XXXV.

S'il y a tant de nombres qu'on voudra continuellement
proportionaux , & que du fecond & dernier on fou-
firai le premier, comme le refte du fecond fera au
premier , ainfi le xefte du dernier {era a tous les pre-
cedens.

Soicnt quatre nombres continuellement A . .. ... 8
P(oponionaux A,B.F,G,& dufecond Bonre- B C - 3 D .
tranche CD egalau premicr A:Etdudernier G, ST e
Yon retranche KL auﬂiﬁclgal) A:ledisque F i uiivieinenoanes 18

" comme BC fera3 A, ainfilautrc refte GK fera i 13
touslestrois A, B, F. L G.9. H.G.. .I'-f‘" K':s"JL'

CarfideGL onretranche LT egal2 BD, il cft cuident queK1feraegal 3BC
(cfantKL egala DC) & i onretranche LH egal 2 F;-comme les quatrenom-
bres G,F,B, A, font continuellement proportionaux, auffiferont leurs egaux G
L,HL,IL,KL: & en diuifant GH ferad HL, comme HI 3 IL,ou IK A KL & par.
la12.p.7. Touslesantecedent GH,HLIK, (c'eft 3 dire GK ) {cront 2 tousles cons



fequens HL,IL KL, (Cef dite A,B,F, )commel'vn desantecedensIK, et 3l v
des confequens K L,oulcurs BCa A,cequiil falloit prouuer.

Sion prend tant de nombres qu'on v¥udpa continuelle.
ment proportionaux depuis Ivnité & efq
ble, iufquesa ce quele tout foit nombre Prgyjer:
iccluy tout multipli¢ par le dernier produira le nots
bre parfai&. ' \

Soient depuisl'vnité A,B,C, D continuellement  [7yj1¢, \
doubles, lafomme delquels & del'vnité foit F nom- A \
bre premier. e dis que 1 F et maleiplié parle demnicr . \
D, queleproduit KQ feranombreparfai&. . B.... 4

Carfionprend G doublede F,H double de G & 1 C 3
doublede H, ainfidesautres: F, G, H, I, feront con- eeenetee
tinucllement proportionaux enlarsifonde A, B, G, D iiivnrnrennee 16
D, enraifoncgalle Aferad D commeF2al, & parla F 3L
" 19.p.7. Amulriplié parl,(eraleproduitde DparF, .
fcauoir KQ: mais A eftans binaire KQ feradoubie G. 3. N.3i. O
del,ainfiF, GO, H, LKQ, ferount continucllement  H, 324, \
Pproportionaux. Maintenant de GO foit retranché I ' \
GN cgaldF, & de KQ foitretranché KPegal 3 F.par "¢ 249. \
laj5.p. 9. commeGN eft egal A F(d'autantque GO K. 3. P. 46y, Q' \
eftoitdoubledeF)ainfiPQ feraegal3F,GO,H, )

Mais KP egala F,cftaofliegal 2 I'vnité & 3 A,B,C,D:

Etpac conf%qucnt KQ feracgal 3)'vnité plus A, B,C,

D.F,GO,H, L Etfiil eft cuident que puis qu'ils font L. oo.

en proportiondouble I mefurera KQ_parlebinaire M., oo.

A ,Hpar B,G par C,F par D commecela peutcftre
prouséaifementparlarg. p.7. QueiKQ nepeuteftre mefuréparaucunautre
nombre que cevx-cy pacles deff.du 7. Il feranombre parfai& eftant cgal 2 tou-
~ tesfes parties aliquotes, )

Sion penfe quil puiffe eftre mefuré parquelque autre nombre autre queles
deuant dits , que Lle mefure s'il eft poflible felon M, donc L multipliant M pro-
duiraKQ & parlas2.p.7. F nombre premier qui mefure KQ mefureraauffi L.
ouM, quilmefure L s'ileft pofiible, pac la19. p.7. 1lfaudra que D mafureaufli
M (carilyauratelleraifonde D2 M,commede L 3 F) ceferadonc par A, ou B,
ou C,oarlai3.p. 9. Mais nousauonsmonftré que A,B,C, mefuroient KQ ,
parG,H, I,dunc L & M nefcront pointautresnombres que les deuant dids,

Et KQEcra nombre parfai&. ;
T ij



148 ELEMENT NEVFIESME.
SOMMAIRE

K 0 w'apoint & antresparties aliguoterqie A, 8,C, D, 7, G, H, 1.erlonisd,
anfquelsslefegal. Eepay ds7. K Q Jeranembreparfaiit, '

Fin du neufiefme Elcm;nt.’



ELEMENT DI
X1ESME. o

- DEFINITIONS.

7 Ommenfurables grandeurs font les
mefurées par vne mefme mefure. '

Incommenfurables grandeursfont cel-
les quin‘ontaucunc commune me-
fure. ' )

Lignes droites commenfurables par
puiffance, font celles defquelles les

guarrez peuucnt eftre mefurcz parvnemelme fu pet-

cie.

4. Lignes incommenfurables font celles defquelles les
-quarrez n’'ontaucunc communec {uperficie quiles puif-
fe. mefurer, : - :

4
N
=) O

Cela eftant ainfi il cft cuident quci toute ligne propofce, on trousera infinies:
lignes commenfurables , ¢ infinies incommenfurables : les Ynes en longi-

tude ¢ puiffance , les autresen Fm'j][mc: [ewlement,

Encore que cefte annotation (oit mife entrelesprincipes, i eft-ce qu'il eftay..
fé 2 coniecturer qu'elle ne doir eftre priteque pour Scholie. Ainfinousl'avons.
ditingué d'aucc les principes par different caraere, elle eft démontftrée puis.
apsesenlan.p.io, ' '

5. Lesligne s commenfurablesi vne ligne rationelle, foic
PN R A TR
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en long.itu dcefoit en pui(fgncc,(onta ppelléesrationelles.
6. Etleslignesincommenfurables 3 vne ligne rationclle,
{ont irrationelles,

Tifaut remarquericy troisfortes delignesrationelles. La premicre,feanoir tou~
teligne propofée , laquelle peut eftre expliquée par quelque nombre, Lafecon-
detoute ligne commenfurable en longitude? la rationclle propofée. Latierce
touteligne commenfurable en puilfance feulement 2 ka rationelle propofée. Et
teuteligne incommenfurable tant en longitude que en puifance 3 larationelle

propoféecttirationelle. _

7. Lequarré delcric fur vne ligne rationelle, eft appellé
rarionel. - A
8. Les figures commenfurables au quarré rationel, font
aufli racionelles. . |
9. Et cclles qui font incommenfurables au quarré ratio-
nel,fontirrationelles & fourdes. §
10. Etles lignes qui peuuencicelles figures irrationclles,
{ontirationelles & {ourdecs,
Ve ligneett dicte pouuoir vnefigure quand elle peut defcrire vn quarré, egal
3 icelle figure, d'autant quetout quarré eft]a puiffance defa racine ou de fon co-

fté, Ainfiiladi& cydeffusdeuxligneseltre commé(urables en puiffance, lorsque
non pas leslignes, maisles quarrez d'icelleslignes font commeenturables.

PROP. L .

Sidedeux grandeursinegalleson retranche dela plusgran-
deplusdelamoitié, encotes durcfidu plus dela moitié
en continuant toufiours: [l demeureraa la finvne gran-
deur plus petite que la plus petice des deux propofées.

H
) 4 S
X

it

-

Soicntdeux grandeursinegalles A & BH eftant Alapluspetite:
Yedisquefionretranche plusdelamoitiede BH & durefiduenco- |
tesplus dela moitié en continuant toufiouss, on trouuera 2 lafin
vorefida plus petitque A. Gr

v’il ne foitainfi. Soit la grandeur A multipliée tant de fois
qu'clle excede la plus grande BH (car ccla eft poffible ) & foiv F}
la prodaicte dlicelle multiplication CD laquelle fera multi-
plice de' A, Ec pls grande que BH : qu'elle (oit donc diuifée »A-
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enparticsegalles3 A comme en CF,FG, & GD : Item foit ofté de BH plus dcla
moitié fgauoir BI, & du tefidu IH plus dela moitié fgaucir 1K, en continuant
infquesa ceque BH {oit dimféc en autantdeparties que C D, fcauoiren B, IK,
& KH;comme CD eftdinité en CF,FG, & GD. Pourautant que CD eft plus
grandeque BH & queleretranché CF n’cft plus prand que la moiti¢ de CD,
comme(ie retranché Bl eft plus grand quela moitié de BH , lerefte FD fera plus
.grand que lerefte IH.Semblablement ft duplusgrand refidu FD on ofte FG qui
n'eft pas plus que la moitié, & du pluspetitrefidu IH on ofte plus delamoiti¢ I
K,lerefteKH feraplus petit que lerefte GD cgala A:& par confequent KH fera
plus petitque A:ce quil falloit demonttrer,

PROP. IL

Sidcdeuxgrandeurs inegalles on retranche toufiours al-
ternatiuement laplus petite de laplusgrande, fans que
le refidu mefure fa grandeur precedente, telles gran-
deurs fontincommenf{urables.

Soient deux grandeurs incgalles AH & BF, {i onretranche R
continuellement & alternatiuementlaplus grandede lapluspe- & [
tite, & que le refidu ne mefureiamais fa grandear precedente, G rD
cefta dire quele pluspetitrefidu ne mefure samaiste plus grand
refidu,le dis que AH & BF font incommenfurables.

Autrementil faudra qu’elles foient commenfurables : Partant
aufli qu’cllesayent vne commune mefure, foit donc icclle Cs'il [ A
cft poflible. Maintenant,dela plusgrande BF foitretranchécBD A ¢ B

alled AH,Ets'il fe peut faire foit continué ce retranchement
infquesa ce quelercfte DF foit pluspetit que AH:donc C commune mefure,
mefureralatoute BF & laretranchée BD egalled AH, elledoit auflimefurerle
sefte DF.Item foitretranchée DF de AH tant de fois que faire fe pourra,infques
2 ce quelerefte GH foit plus petit que C,lequel mefure FD & parconfequent fa
multipliée AG:& parconfequentlereic GH, Ce quieft laiffé poursmpo(ible:
Parcant BF & AH n'auoient pointde commune mefure , partant incommen-

furables. ,
< "PROP. IIL

Trouuer la plus grande commune mefure entre deux
grandeurs commenfurables.

Soientdeux grandeurs commenfurables AD & BF, il faut trouuer Jeur plus
randecommune mefute. Premierement fi AD mefure BF il eft enident quelle:
fcrala plus grande commune mefure. Si ellenclemefare point, {oitalternate--
sentretranchéela plus petite dela plus grande ivfques 2 ce quelerclte mefure:
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1 refte ( ce quidoit aduenir d’autant queles grandeurs données’
font commenfurables)donc que AD {oit retranché de BF & que
lercfte FG mefuré AD,le dis que FG feraicelle commune mefu- D
ge plus grande.

Car puis qu’elle mefure AD clle mefurera aufli BG {on egalle:
& femefurant foy mefme,clle mefurera auflilatoute BF. Que fi
on nic qu'elle foitlaplusgrande commune mefure, que on en
tro uue vneautre plus grande fanoir C (s'il elt poflible) Cdonc A B O
meflurera AD & BF, & leretranché BG egald DA, & parconfe-

quent letclte FG,qui eft plus petit,ce qui eftimpofible. Pactit FG eftoitla plas
" grande communemelure, ’

—~ vy

PROP. 1IV.

- Trouuerla plus grande commune mefure encre trois gran-
deurs commenfuarables.

Soient trois grandeuts commenfurables A, B, C,defquelsil
fauttrovuerla plusgrande commane mefure, Soit tronuée D
plusgrande commune mefiare entre A & B par laz.p.10. SiD-
melure C, onace quel'on demande: que fi D nemelure pas C,
{oittrounéeF plusgrande commune melure entre C & D par
lamefme 2.p.10. Ileft enident que F mefureraaufli A & B d'au-
tant qu'clle meture D qui les mefure. Quefi onnioitqu'elle
fuilela plusgrande, onleprouuera par le mefmeinconucnient A B
que enla precedente,{gauoirque fi on en prenoit vae plus grane
de,il fandroit anfli qu’clle mefurafle F,ce quictimpoffible.

PROP. V.

Grandeurs commenfurables , font entre elles comme
nombred nombre. ‘

Soient devx grandeurs commenfurables A 4.,
& B,le dis qu'elles font entre clles comme é,._. ;:. '_ ,x
) :

nombre dnombre. B g oL
Car puis qu’'clles font commenfurables, : “

elles apront vne commune mefure , foit icelle C, donc C mefurera A felon
quelquenombre commefelon D:il mefureraaufli B felon quelqaeauntre nom-
bre commefelon G: ainfi puisqueC eft en A commeF eft en D,& C en B com~
meFenG:A,C,B,(crontl'vnd 'autreconme D, F, G, & en raifon egallc A
ferad B comme lc nombre D eft aunombre G parlaas. p. 5, ce quil falloit de-

monftrer. - , PROP.
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Si deux grandeurs font I'vne & I'autre comme nombre 3
nombre, clles feront commenfurables.
| soidnt:deux grandeursA & B, GoiloieniP¥ne ¥ 1y
Fautre commelenombre C eftaunpmbre D, ledis . "3 g
qu'clles feront commenfurables. B v O eug
Car comme 'vnité mefore C& D parlesdeff. ¥ ———— Der.v
du 7.Sion diuife A enautant de parties,que C con-
tientd’vnitez, & B enautant que D contientd’'vai- -
tez, puis que A cfta B comme lenombre C eftaunombre D,vne partiede A fe-

12 comm%c mefurede A & B, commel'ynité eft commune mefure des nom.-

bresC & D :Etparlesdeff.de celiure A&B fcton~t commcnfutablcs.

e e

we -+ SCHOLIE

«Whauticy fcanoit fi deux nombres & vncligne eftoient donnez , comment
on trouucroit vae autre ligne qui foft 2ladonée, commelenombreeft au nom-
bte;ce quontrouucraen cefte fagon, o

Soicntles deux nombres A & B, & laligneCF, &
foit menée la ligne FG, de laquelle foient recean-
chées autant de partiesegalles qu'il ya d’vnitez au plus
grand des deux nombres , & apres auoir mend
GC ; foient menédesics autrescing qui lay foientpa-. :;
rallelles,patles 9.8 10.p.6.CF fera divifé comme FG: & & ———
par confequent cnautant departies qu'ilya d’vnitezau nombre A: maintenant
fi on prend FH contenantautant d'icelles parties,qu'ily a d’vnitez en B; FC & F
H feront'vne 3 lautre,commele nombre A eft sunombre B. o

11 faut encorestrouuer 2 deuxnombresdonnez & vnelignedroi@e, yneau-
treligne droite delaquellcle qparcé (oit au quartddela premiere, commel'va
des nombres eft 3 'autre. - . P T

Sait trouuée vneautre lignelaquelle foitd ladonnécommelenombreeft an
nombre,ainfi que deffus CF &HF, & parlaz.p.6Soittronade lamoyenne pro-
portionelle, Iedisquele quarré d'icelle moyenne.feraau quarréde CF comme

CF eft2 FHquiferaalorstroifiefme proportionelle parla20 p.6. Et parconfe-,
quentcommelenombre A ¢t au pombre B. Voila ce qu'i} falloic demontftrer,

sttt s “PROP. VILT

P B W

o . s AR RSO S .
Grandeurs incommenf{urables, nefont entreelles comme
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Ceflte demonftration eft aifée & par limpoffible. Carfi les grandears donn

nées efoient eutre clles comme nombre ¥nombre, elles feroicnt commenfyra~
bles pata 6.p.10.ce quiclt contre hypotele. -

PROP., VIIL

Si deux grandeurs ne font entre clles comme nombre 3
nombre, elles ferontincommenfurables, =
‘Cefte demontteation eft auffi facile. Car fi les grandeurs données eftoient

commenfurables, il faudroit qu'cllesfullent comme nombre3 nombre patlag.

p- 10, c¢ quictt contrenoftre hypotefe.

: PROP. IX. »

Les quatrez defcrits fur lignes commens. en longitude,

font entre cux comme nombre quarréa nombre quar-

_ 1é,.& les quarrez qui font entre cux comme nombre
quarfé i nombre quarré, ont les coftez commens. en’
longitude : Et les quarrez deferits fur lignes incom-
mens, enlongitude, nefontentre eux comme nombre
quarréd nombre quarré : Et les quarrez n'cftans entre |
cux comme nombre.quarré 3 nombre quarré., ont les. *
coftezincommens.enlongitude. R

- SoitlaligneA 2 1a

ligne B commen( en i e
longitude:Ie dis que - A B R
leurs quarrez font . sean alwm
entre eux cdme nd- ' : : - v as Wu.w
brequartéindmbre T AT 7 B e D

quarté. ’ , : D

' Car puis queleslignes A & B font commen(_ enlongitade, ellesfcront entre
ellescomme nombre 2 nombre,parlay, p.1o. Soitdonc Ad B, commelenom- .
~ bre Cau nombre D : Maisles' Guarrezde |

A & B [ont enraifon doubléedeleurs
coftez parla z0.p 6.L.e mefmef¢ prouucra des quarrez des nombres C & D, pac
1a11.p.8. Doncle quarré de A eftau quarcéde B, commelenombre quarré deC
et aunombrequarréde D : C'elt 2 fcanoir enraifon doublée descoftezA& B, .
oudes nombres C &M qai font ewla melmeraifon queleslignes A & B. S
Pourlafeconde partie.Soitle quarté de A au quasré-de B; commeienqmbre
quarré de Cau nombre quarréde D : Iedis quc(ics lignes A & B fcrontcom~

d
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menf.cnlongitude. Carparlazo.p. 6. & 1.p.8. Larafondesquartez aux quar-
rez,cft laraifon doublée deleurs coftez, & parlaty.p.s. comniwle cofté A auco-
fté B,ainfile nombte C au nombre D.Et parlaé.p.10. A & B font commen(ura.
blescnlongitude. : ‘

. — SCHOLI1E

Notaquelapropofition s’entend auffi deslignes
inexplic:ﬁe's parnombres, pourncu qu'elles foient
commen{.cnlongitude;Comme files quarrezdc A
& B eftolent12 .8 3.Leurs coftee {eroient rf.xz. &r3. |2 |4 .

ui fontinexplicables parnombres toutefoiscom- 35 77
;lnchCa: pal?la 20. p. g 12, feroitd 3.enraifon dou- ‘ »3
bleder 1227 3. Mais1z.cft quadruple de 3. Ainfile cofté A feroit double du cofté
Bparlaro.d.s.Carla doubleraifon doubléeeft quadruple,

., Quantalatroifiefme & quatricfme parties, elles feprouuent parl'impoffi-
ble,par conlequence contraire 2 13 premiere & la feconde partic, comme cy def*
fusles hui&ic?me & neuficfme propofitions,par confequence contraire desé. 5.
prop.duro.Ondoiticy noter que deux nombres eftre quarrez,& eftre en raifon
&c nombre quarté A nombre quarré, n'cft pasia mefme chofe.

"PROP. X

Siquatregrandeurs fontproportionelles, & la premiere cft
commenfurable 3 lafeconde , la troifiefme fera aufli
commenfurabledla quatriefme, Quefilapremierectt
incommenfurabled lafeconde, la troifiefme feraaufl
incommenfurableala quatriefme.

men(3 D : Carilsne{croient pas commenombred nombre par { [

la8.p.10. . BCD

‘PROP. XL

Trouuer deuxlignes droices incommenfutablesivne li-
Pnc rationelle, fgauoir vne enlongitude feulement, &
fgug‘;_q en longitudc & puiflance. R

furable B,ledis que C fera auffi commenf.a D.

Car fi A eft commenfurabled B, ils{eront entre eux comme
nombrei nombre ; Mais comme A 2 Bainfi C2 D,Partant Celt
3D,comme nombre d nombre, & par confequent commen(.par

Soient quatre grandcufs pro ort:A,B,C,D:ﬁA cft commen- r
la6.p.10. QuefiAcltoitincommen((aB,aufliCferortincom- |
L

A
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Soit 1 ligne rationelle A , 3 laquelleil

fauttrouuer deux avtreslignesincommen- 4 29 -
furables ync feulement enlongitnde ;& T MovGine ! v &k 20/ 16

Pautre en longitudc & puiffance, 4 . 26
Soient tronuez deux nombres n’cftans Br——
quarrez , ny ayans la raifon entre eux de
nombre quarré nombre quarré: Item foit trounée laligne B, de laquelle Ie
quarré foit au quarré delaligne A, commele nombre F eft aunombre D: Mais
"antant queiceux quarrez de A & B font comme nombre nombre, ilsferont
-commenf. entre eux parlag. p.1o. Mais n’eftans pascommenombre quarré 3
nombrequarré, ilsn‘auront pasles coftez A & B commenf, en longitude , mais
en puiffance feulement parla g.p.10. Voilala premiceelignetrouuée. Puis entre
A & B foittrouuée lamoyenne proportionelle C, parlaiz.p.6. D’autantqueles
quarrez {ont entte cux entaifon doublée de leurs coftez, fe quareé de Bferaan
quarréde C,comme B cft 2 A troifiefme proportionelle parla 20.p.6. Clefta di-

rcincommenf. Partantleurs coftez B & C,ferontincommenfien puiffance.Ain~
G Ccftlafccondeligne demandée.

PROP. XIL I

Lesgrandeurs commenfurablesa vacautre,font commggi
furables encre elles. '

Dp»

Soicntlesdeux grandcurs A & C, commenf. chafcuneila T
grandeur B: e dis qu'elles font commenfurables entre clies.
Carpuisque A & B font commenf. Icelles feront comme .- 1
nombre 3 nombre parla 5.p.10. Ainfi demefme Ba Cleracom- ,
menombrel nombre: Et A, B, C {eronsentre elles comme trois.
nombres: Partant commenf. Car tous les nombres font com-
menf entre euxayans!'vaité pour commune mefure. B

s
Lo i B A d
PROP. X1~

1

Si de deux grandeurs commenf. 'vne ¢ft incommenf, 3
vnetierce,aufli feralauerea lamefme, :

b“So‘i_cnt denx grapdeurscommenfA & B/8& que A foitincom-
‘menl. 2 la tierce C: Ic dis que B & C font auffi incommenfu-

!
rables, S _ : :
Autrement: Si B dft commen{4'C, ilferaavflicommenf.d A,

B

P“}’“LP'W'-CONW noftre hypotefe: Donc B eflt incommenfh- -5
sable 2 S oo
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| PROP. XIV.

Siquatre lignesfontproportionelles, & la premiere peut
plus que la feconde du quarré d'vne ligne qui luy eft
commenfurablecnlongitude, aufli latroifiefme pout-
raplusquela quatre du quarteé d'vne ligne qui luy fera
commenfurable enlongitude. Quefila premierc peut
plus que la feconde du quarré d'vie ligne qui luy foit
incommenfurable en longitude : aufli la troificfme
rourra Plus quela quatriefme dw quarré d'vneligne qui
uy feraincommenfurable enlongitude. :

Soient 4. lignespropore. A, B, D, F,& que A puilfe plus que v
Bduquarréde C, & D plus que F du quarré de G : Ic disque
comme A fera commenf.onincommen{aC,ainfi D {cracom. o
menfurable ouincommenfurablei G.

Carpuisque A, B, D, F,font proport.leurs quarcez feront '
sufli proportionaux,parlazz.p.6. EtpuisquelesquarrezdeB '
& Cfontegauxauquarrédc A, & les quarrez de F & G font A BOCDFG
c(%aux aux, quarré de D:Les quarrez de A & D ferontles touts, .

cuxde B & Fferontlesretranchez , & ccux deC & G ferontles reftes : Mais:
comme A 3B ainfi DAF, & en changeant comme A3 D, ainfiBAF : Cleft A dite-

‘commeletout quarré de A, eft au tout quasréde D, ainfileretranché quarréde

. B,auretranché quarré deF, lerefte quarré de G, feraau refte quarré de G,.com-
meletout quarré de A, eft au tout quarré de D:Etenchangeant commele quar--
rédc Aauquatré de C, ainfile quarré de D ,eftau quarréde G, Et parfa2:.p. 6,
comme A 3 Cainfi D2 G:Etparlaro. p.1o.Si A ¢t commenf. ou incommen.
3 C,ainfi D feracommenfiou incommen{ G:foitcn 1ogitude, foit en puilsice..

 SCHOLIE
D’autant qu'il eft parlé encefte propofitiond'v-
acligne qui peut plas qu'vnautre,,1lfavticy enfei-
gner comment on pourra trouuer de denx lignes
inegalles combien la plus grande peut plus quela
pluspetite. S , A ,
. Soicntdonc les deuxlignesinegalles AB & D,8 "~y D — B
furlaplusgrande AB (oit defcritlc demy cercleAGD, & dansiceluy foit accom.
"modéc AC cgalledD parlar. p. 4. Item {oit menée CB: parlasn. p.3.angle C
dansledemy cercle cht droit,Evparia 47.p.1.Le quarré de AB vaudralesdeux de -
A C & CB,Partant AB pourra plusque D (quieftegalled AC) duguarré de BC.
Voila comment,nous auans trouué de deug lignes incgalles combica ka plus.

[SERSN \

grande peut plus gacla plus petite.



- PROP. XV. .

Si deux grandeurs commen(. fontiointes,la compoféefe-
ra commen(. d chacune defes partics: Etfilacompofée
cltcommen(. d vnede {cs parties, icelles parties [Erom:
commen{ entreelles.

Soientiointtes deux grandeurs com.
- menl.A B & BC:ledisquelacompofee
AC,cft commenf.a AB & 3 BC parties. -'L
Car puisque AB & BC font comméf.
elles auront voe commune melure, la-
. quelle mefurant AB & B C, mefurera
avflilatoure A C:Partantla toute AC elt comment. 3 fes partics. .
Pourlafecendepartie. Silatoute ACeft commenf.2 vnede fes partier, Tcel-
les feront commenf. entre elles. Carfi AC & AB font commentf. elles auront
vnecommune mefure,laquelle mefurantle tout & le retranché, mefureraanfli
letclte, Pareane le retranché & leselte feront comment. davtant qu'ils ont vne
£ommune meflure. ‘

B c

PROP. XVL_ .

'Si on conioin& deux grandeurs incommenfyrables, la
“compofée fera incommenf. d chacune defes partics: Ec
filacompofeeeftincommen{atyne defes parties, Icel-

- lesparties férontincommenflentre elles. |

Soient conioin&es deux grandeurs
incommenf{. AB & B?:Ie dis quelatou-
incommen{3 vnech ’
;ec:;g;fs tncommc__ vnechacunede , % 1'3— ?
Avtrement fi ACcltoitcommen(.a R
AB, llleferoirauflid BC,Carlacom- ) S
mune mefure qui mefureroit AC & le retranché AR, mefureroit aufli e refie
BC:Et AB & BCferoientcommenf., (ce quiclt contre Ihypothefe) Donic AC &
AB fontincommenf. Il s’enfuiurale mefmeinconuenient fi on nie que AC& BC
.foientincommenfurables. - e R
Poarlafeconde partie : Ie dis que 1 AC & BC, font incommen(. que AB&
BC feremtanffiincommenf. Autrementfi clles eftoient commenf. Latoute AC
{ecoic sulli commenf, & fa partie BC parlag.p. 10.cofitrenoftre hypotete,

-

AT



‘ PROP. XVIIL- |

S'ily adeuxlignes inegalles, & fur la plus grande on- apli-
~quevnrectan le cgalau quartdu quarré de la plusperi-
te,defaillant d'vacfigure quarrée,& quelere@angle di-

uifcicelle plusgrandeligne en parties commenl.enlon-
gitudc,la plus grandcligne pourraplus que la plus pe-
tite du quarré d vnelignequiluy feracornment.en lon.
~ gitude:Ecfila [])lus grande peut.plus quelaplus petite
 duquarréd’vneli nequiluy{ojitcommenf.enlon gitu-
de, cftantapliqué ynre@anglefurla plus grandeligne,.
egal au quart du quarré de la plus petite, & defaillanc
d'vne figure quarrée, le rectangle diuifera icelle plus-
- grandeligneen particscammenl. enlongitude. -

‘Soient deux lignes inegalles AC & T ‘ '
G,&furlaplus grande AC foitappli- g F B D
qué vn re@angle egalau quart du quat- — G v
réde G, defaillant d'vne figuré quarrée >
(cefta dire d'vneligne egalle & {on au- ‘
trecofté) Etfoiticeluyde AD & DC, . o
trouué patla28.p.6.1edis quefi AD & DC font commenf. en longitade , .que-
ACpoutra plusque G du Tmtéd'vne ligne quiluy feracommen(. enlongitude.

Qu'il nefoitainfi. Soitlaligne AC couppéeen deux egallementen B, & foit:

fai&e BF egalléa BD: Il eft evident que AF feraegal 2 DC. Maintenant puis que
ACeftcouppécen deux egallementen B, & en deux inegallement en D, Le re~
&anglede AD & DC aueclequarréde BD, feront egaux au quarté de BC,Le-
quel n’eRant quele quart du quartéde A C, quatrefoislere@angle de AD & DG’
& quatre foisle quasté de BD, font epavzau quarré AC. Mais quatre foiskc re-
&angle de AD & DCvalent le quarré de G, d’autant ?ue par hypothefe le re«
&anglede AD & DCeft lequartdu quarré de G, Doncle quarréde CA eft plus-
g1ad ?uelc quarréde G,de quatre foisle quarré de BD,ou du (eul FD egald iceux.
Quefi AD & DCfont comenf.enlongitude, La toute AC feracommen{. enlon-
gitudea fe partie DC par la15.p. 10.Et partant 2 {oh egalle AF, & 2 toutesles deux
ioin&es envne:Et par confcquentanrefte delaligne FD paclainefme 13.p.10. -

Pourlafeconde partie fansrien chargerd la conflraion, Si AC peut plus que-

G du quarréde FD, lequel foit commebf. en longitudea AC:AD & D C faront:
aufli commen{. enlongitude letoutparlais. p.10.en pofant AClaroute ,FDla-
retranchée, AF & DC,comme ynelese@e: Que fi AC ¢ft commenh 3'AP &

A

Y
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CDcommevne, Il fera aufli2 famoitié DC, & parla 15. p. 10, les}parties AD &
. DCferontcommenfientreeflesy, . -\ 1 E

PROP XVIIL

Silyadecuxlignesinegalles, & furla plusgrandeon appli-
- quevarectangle egalauquartdu c;uax‘té delapluspeti-
-xe,& defaillanc d'vne figure quarree, Et que le re@an-
gle divifeicelle plus gradeligne en parties incommen(.
-en longitude: la plus grande ligne pourra plus que la
- plus petite du quarré d'vne ligne qui luy fera incom-
menfenlongitude. Quefilaplusgrande peutrplusque
laplus petite du quarré d'vne ligne qui luy foit incom-
~ menfenlongitude, cftant appliqué vnre@anglefurla
. plus grandeligne egal au quartdu quarré de la ;ﬁus peti-
te, & dcfaillant d’vne figure quarrée, le re@angle di-
vifera la plus grande ligne en parties incommen(.-en

.., longitude. -
“Soit Ihypothelela conftrultion & la demonfiration tontde mefmequeenla
thcedentc ,Sinen que aulicude prouuer AC &FD.commcnﬁ enlongitudepat
aig. p- 10.cltant polée AD & DC commen{; enlongitude, 1l les faudra proouer

incommeaf. en longitude parla 16.p, 10, En pofant AD & DCincommen(.-en
Tongitude: Et touc de me{me en la feconde partie, fans en rien changer que la
commenfurance enincommen{urance.

PROP: XIX.

Lére@anglecom [i)ris de déuxlignés rarionellescomment.

enlongitudefelon quelqu'vne des manieres cy deuane
~diétes, eft rationel,

* $oientlesdenxlignesrationelles commenf D
en longitude DB & BC, comprenant le re- .
@angle DC: Lc dis qu'iceluy retangle cft ra- : ¥
gionel, = ’ LA

CarfifutDBonfaitlequatré DA, il fera . f
tationel parla 7. d. 10. Maiscomme AB3aBC .,
ainfi le quarté au rectangle, pacla . p. 6. Ec
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ABcltcommen(a BC(eftant AB & BD egalles) Partantle quaceé feracomméf;
aurc@angle parla10.p 10.Maisle quarté cft rationel( eftant defcrit fur voelione
sationelle) Auffi feraleretangle quiluy eft comwenf. 7

SCHOULIP

Faut icy noter qu’il adiét {clon quelqu’vnes des manieres cy deuant didtes.
Parce qu'il v atrois{ortes delignesrationelles, fgauoirla propolée la commien.
enlongitude la propolée,& lacommen(.en puilfance 31a propofée. Or la pro-
pofition eft generalled toutesles troisfortes : Que i on vouloit demonficer des

deux dernieres [ortes, faudroit prendre vneligne laquelle DB. & BC. fcroient
commenlf.en longitude oucen puitlance, & proceder commedellns,

PROP. XX

Si vn retangle rationela Ivn descoftez rationel, il aura
auflilaurre cofté rationel: & iceux{erontentre cux com-
men{. en longitude.

Soitlere@anglerationel DCayantle cofté D
DBrationel ,iedis que BC (eraauflirationel
commenf. enlongitude2 DB. »

Carfur DB, foit faitlequarré AD, lequel
ferarationel , Etcommelereangleau quar-
réaini CB2 BA parlaip.6. Maislequarté & - 5 ]
lercétangle font rationaux , & partant com-
menf. Donc CB & BA ou BD fon egalle, ferpntrationelles & commenf. enlon-

gitude. | - o

| ~ PROP. XXI~

Lerc&angle compris de deux lignes rationelles commen.
en ruiﬂance {eulement,cftirationcl: & laligne qui peuc
iceluy,irationelle. Soiticellcappellée Mediule.

Surla figure dela prop. precedente. Soitlere&@angle DC, compris de deux

lignes rationelles DB & B_C;ommcnf. en puiffance fculement, Te dis quelere-

&angle et irrationel. , _

. Carfifurlerationelle DB ondelcritle quarré AD, il ferarationel,& feraaure.
Qanglecomme AB ou DB fonegalle cRABC, parlar. p.6. Mais AB & BC font
incommenf(enlongirude, & parlaio p.io. Lequarré & leretangleferontin-

- commenf.Or Je quarté cft rationel,Et par confequent le re@angle tera uationel.

Iterpic dis quelaligue qui peuticeluy reltangle eftirationelle : .

* Autrementficlle ettoitrationeile , fon quareé feroit rationel , & fon egalre-
: X
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&angleaullirationel,que nous auons prouué itratione), Elle cft donc itrationel-.
leappellée bgne Medialle. )
' SCHOULIE.

Ilfauticy remarquer que lipne medialle, et celle quipeut vil re@angle irra-
tionel medial: Ot vacligne cft dicte pounoir varectangle laquelle cft le cofté
d'vn quarté egaR iceluy re@angle : Car tout quarré defcritfur vae ligne , eft la
puitfanced’icelle ligne. 1l faut auffi noter que medialle eft diffetente demoyen-
ne proport. Car moyenne proportionelle generalement, eft celle quipeutva
quarré egal 2 tout reCangletant rationel queirrationel, mais medialle et {cule~
ment celle qui peut va quarré egal 3 va rectangleirrationel medial,

PROP. XXIL
Lequarré d’'vne ligne medialle appliciué‘fupvnc lignera-
tionelle, faiét Pautce coftérationel comment. en puif-
fancefeulementalaligneilaquellefefaicapplication.

Pour appliquer fur vne ligne rationelle vn re- ’

&angle egalau quarréd’vneligne medialle,faut po- TN : 4
fer quelconqueligne rationelle, en fecondlieula €
medialle, & chercherla ticrce proportionelle,la- '
qulellc {eral’autre cofté dure@dgle: Car parla ;7. p- .
G.le quarré dela moyennc eft egalaurectangledes
extre?ncs. ’ s ’ ‘BL“—_D »
Soitlamedialle A, lc quatré de laquelle foirap- ——— G
pliqué furlaligne rationelle BD, faifantle re&tan. y N
gleCD:ledisque CB & BD fontrationclies com-. :
menf.en puiffance feulement, ’ N
Car A cftant medialle,clle peut vn re&angle compris de devxlignesrationel.
les commen. en puiffance feulement, commeil aelté deffiny enla precedente:
foiticcluy HG,lequel fera egald CD(eftantauflila puiffance de A Y& parla 14.p.
6.CD & HG aurontles coftez reciproques, fganoir que comme CB A HF, ainfi
FGaBD,& parla12.p.6.les quarrez d'icelles lignes feront proport. Maisle quar-
ré de BDlignerationelle, et commenfau quarcé de EG auffiligacrationelle, &
parlaro.p.ic.le quarré de HF feraaufli commenfiau quarré de BC: & le quarté
de HF eftantrationel, le quarré de CB feraauffirationel, & lesli guesCB&BD
rationelles. : :
Refte 2 pronuer que CB & BD font commentf. en puiffance feulement: Ce
quicft coident par ce quiaefté demonttrédlazo.p.ro. Carfielles eftoient com-
menfurables enlongitude lere&angle feroit rationel que nous atons poféme-
dial c'eft 2 dire cgalau quarré delamedialle A. e T

g PROP. xxI1I ~—~ ~ ..
Ve ligne droicte commenfurable 3 yac ligne medialle,
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eft _auﬂ: medialle. . . .
SoitlaligncH,commenf 3 1a me- D
«dialle G foit en longitude ou enpuif- e —
fance feulement:ie disqu’clle eft me- . —
dialle, - . G
Carfifurlarationelle DB on fai& |- ~

lere@angle DCegal au quarré de H: A
&lere&igle AD cgalauquarré deG B C
d’autant que le quarré de lamedialle
G,cttappliquéfuriarationelle DB,Pautrecolté BA eft rationel commen(urable
enpuiffance feulementABD parlase.p.10. Mais G & H eftans commenfara-
bles, leurs quarrez ( ouleurs egaux reGangles DA & DC ) feront commenf. &
patlar.p.6.&10.p.10.AB & BC feront commenf en longitude: Partant BC ra-
tlonel comme AB. Item AB eftantincommen. enlongitude 2 BD par las3.p.
10 BCferaaufliincommen(.cnlongitude2 DB, mais en puiffance feulement, &
patlazrp.iolere@angle DCferamedial, & laligne H qui lepeut fera medialle,
De cecy refulte que toufe figure commenfurablel vne figure medialle, eft
aufli medialle : d’autant ?uelcs quarrez cgaux 2 icelles figures feront aufli c:)m-
menfurables, & par confcquent commenl.leslignes qui les pourrone, 3 tout e
moins en puilfance, & Pvne d'icclles eftant medialle, Lautre quiluy feracom-
menl. {craaufli medialle par cefte propofition. '

PROP. XXIV.

ILcrrc&anglc compris de deux lignes medialles commen-
{urablesenlongitude, eft auffi medial, '

Soitlere&angle DC, comprisdes deux me- D
dialles commenf. en longitude DB & BC:1le
dis qu’il eft medial.

Carfifus laligne DB ondefcritle quarré D A,
il fera medial , eftant defcrit for vneligne me-
dialle : maisBD ou BA fon cgalle et commen(. A
enlongituded BC. Pareant parla1.p.6. & ro. p. B <
10]e quarré medial AD,{era commen{laure&angle DC: & parce quirefulte de
laz;.p.ro.iceluy redtangle fera medial. , :

PROP. XXV.

Le rcé‘tanglc compris de deux lignes medialles com- -
menfurables en puiffance feulement, eft rationel ou
X ij
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Soicnt les deux medialles comment. en puiffance feulement BD & BC,
comprenant leretangle DCiiedis quliceluy retangle et rationcl ou medial,

. Qu'ainfine foir. Suc DB & BC foient fai&sles quarrez AD & DG, lefquels
comme eftans faicks {ur lignesmedialles feront mediaux : maintenantfoit pro-
poléelalignerationelle HK, & furicellefoient defcrits lestrois re@anglesKL,,
MN, OP,cgaux auxtrois figures AD,DC,DG,parla 45. p.1. Etd'autant que les
quarrez AD & DG lont mediaux, leursegaux retanglesKL & OP fcront me-
diaux : leiquelsappliquez {utlarationelle HK, leursautres coftez HL & NP fe:
ront rationaux commenf, én puiffance feulementa HK pafla2z. p- 1o. Mais
d’autant que les quarrezAD & DG {ontcommenf. (cftans fai&ks for lignescom-
menf. ¢n puiffance) leurs egaux reGangles KL & OP (erontauffi commenf, &
parla1.p.6.& to.p.10.HL & NP {eront commen(. enlongjtude, & parla 1 9. p.
10.le re@angle de HL & NP fera rationel, & par confequentle quarré dcY
moyenne proport. LN quiluy eft egal parla17.p 6 Partantle cofté LN ferara~
tionel , & par confequent commen(.a latationelle LM, ou fon egalle HK, ou
enlongitude,ou cn puiffance feulement:fi enlongitude, MN ferarationel parla
19.p.10. Si en puiflance {eulement, il feramedial par la 21, p.10. Ce qui cftoit3
prouucr,

Or que LN foitmoyenne proport.entre HL & NP onleprouucainfi. Lere-
&angle DC eftmoyen proportionel entre les deux quarrez AD & DG parclar,
p-6.tepetée deux fois, auffi fon egal re@angle MN feramoyen proporr. entreles
deuxrectanglesKL & OP, cgauxaux deux quarrez AD & DG Et puis queles

troisreCtanglesfont continucllement proportionaux parlax.p.6.leslignes HL,
LN, NP feront continuclicraent proportionelles, -

PROP. XXVL

Vne figure medialle, n’eft pas plus grande qu'vne ngrc
mediatle, d'vne figure rationel_lc.

Soitlafigure medialle ADC, delaquellc ontetranchele medialle AD: ic dn



DIXITESME.

‘quclerefie DCo'clt pasfigure . . - -
gacionelle. S : N

-Quil nefoitainfi: Surlapro- - E \

{éc racioncllc FI foient faicts : >
esre&angles FK & KH, egaux
auxreangles AD & DCparla A= ‘ ~Io
45.p-1dcroral fetaegalantorak - R o @ - X
partant. IH & FK feront mes -] .~ o -
diaux, lefquels eftans appliquez -~ - IR
furlarationelle F1,les autres co- :
ftez FG & FH feront lignesra- -
tionelles commenf.en puiffance
feulement 2 F1 pacla22.p.r0. o 1 o K

‘Maintenanefion ditqueKH ™ . 1o/ 7Ho 07 o R
eft rationel,, eftang _zps[iqué furla rationelje/GK , l'autre cofté GH fegarationel
comment(.enlongitude3 GK parla z0.p.10.thaisFG cftincommenf.en longitu-
de2 GK,ouFL: & parla3.p.10 FG & GH {crontincommen{.cn longitude:mais
comme FGAGHainfilere®tangléde FG & GHau quarré de GH par la1.p. 6.
(carils fontde mefme hauteur ) P?g'rta'ntic"cjuglr’!}é de GH eftincomment. aq re-
@anglede FG & GH. 1lleferaaufli 3. deux foislé retangle dcFG & GH patla
13.p.10.Item le mefmequarré de GH cft commen( an quarré deF G quieft aufli
rationel, & parlaig. p.10.les devx quarrer de FG & GH, feront commenf. an
quartéde G H:lequel et incommenfurable 2 deux foisle reGtangle de FG & G
H & parlaz.p.1o.lesdéux quarrez de FG & GH ferontincommenf.2 deux fois
lercétigle de FG & GHlefquelsdeux quariéz & deux foisle re@tangle de FG &
GH cltds egaux au quarré de FH parla 4.p,3.& (par latg.p.10.lequarréde FH fe-
raincomenf{aux deux quarrezde FG & GH enfemblé:lefquels eftans rationapx
(carilsfont faits fur lignesrationelles)il faudra quele quarré deFH(oit irrationel:
& laligne FHirtationelle: laquelle cy deflus nousauds monfteé eftre rationelle,
Cequicftabfurde:Donclere®tangle KH ou fon egal DC n'eftoit pasrationel.

PROP. XXVIIL

Trouuer denx medialles eomménfurables ¢n puiffance:

. : i : -
feulement, comprenantvnre&anglerationel.
*

Soientdeux lignesrationelles com-
menf. en puiflance feulement A & C R

.

(trouuées comme il elt enfeigné enla ' A -
n.p.10.) Item foit trouuéelamoyentic g B ’
proportionellc B,& la quatricfme pro- . — o
portionelle D : [c dis que B & Dfont < /
lesdeuxlignesdemandées, : o n

CarpuisqueBelt moyenne pf, ort:
entre A & C,lere@anglede A & C(le- T :
quel paclazi.p.10.ckt medial)fera egal an quarié dc B parlary. p. 6. & paila 21.ps
' R X iij

/

T ——_ms oo - ot . mim
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10.B qui eutlereGtangle medial et medialle:[tem pdiaqué comme Al B3in €
AP, ngeantARrarCésiime BAD : maisK elt comment, en puiflince
fealement 3 C,aufliferaB 2 D. parla 10, p.10. 8 patia 23.p. 1. D. feraligne me-
diaille ( poureftre comment. en (¥uiﬂ‘ancc 2 lamedialle B) Voila donclesdeuxli-
gnps medialles commenf. en puiffance feulement qnifont trouuces, Reftedprou-
nctqueleurreQangleeftratienel, - oo L 0 a0 L
: CarA,B,C,B, cltans coptinuellement propottionelles, Clera moyennc en.
treB& D:&parla17.p. 6. fon quarre (lequel eft cagionel ) fera egal an reanglc des
deux medialjes B & D: lequelpar ce moyen feraaufli rationel. ST N

P&QP.XXVUL_ ' -¢

—— s = . -

Trouuer deuxlignes medialles commenfurables en puif-
i+ fancefculement, comprenant v re@anglemedial, -

~ Soienttroislignesrationelléscommenfien”
‘puilfance (culement A, C, D, qu'il autcron- . . =~———
‘vercommeil aeltéenfeignédlan,p. 1o Pujs ' i L
foit trouuee fa moyenne proportionselle B2, ” """
Tremfoit troudee F parldss. p. 6. laquellefoic. . "~
4BcommeDeft 2 CiiedisqueB& Flontles =~
deux mediallesdemandees. 7 —
Car enpremierlicu,il eft enident que Beft o ,
mediulle parlazz. p.vo. davtantqueparta17. p.6.clle peuile re&tangleitrationgl
de A & C:mais comme CADainfiBAF, & Ceft comment. en puiffance feule-
“menta D, auflipatlato.p.1o. Bferacbmment. en puiffance feulement 2 F: Et par
1a 23.p.10. B eftant medialle, F fefaaufli medialle comwen(. en puiffance feule-
menta B, | . o
D'anantagelereangle des deux medialles B & F eft aufli medial. Car puisque
comme B2 FainfiCA D en changeant B ferad Ccomme F A D, mais Aeft 2 B
<commeBA Cipartanecomme Aeltd BajnGF et 2 D : & parla16.p. 6. Le re-
&angle des extremes A & D (lequel eft medial par la 21, p. 10.) fera egal au rov
@angle des moyennesB & F: & parcequi rcﬂﬁc delaas. p.roiil fera auffi me-
dial. ‘ .

.PROP., XXIX. .

‘Trouucr deuxlignes rationelles commenfurables enpuif-
(anccfeulément, & quela plus grande puifle plus quc]’a
plus petite du quarréd’vne lignc qui Iuy [oit commen-

Afurableenlongitude, . o o

G . e e,
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SoittrounélenambreDG,divi{éenDF, &
FG enforte que le total DG foit 3 FG com-
me nombre quarré 3 nombre quarté; mais
non pasi DF: Cecy fe peut faireen prenant
vn nombre quarré, quife uiffe dinifer en
nombrequarré & non :Xum commes,en §. - K
& 4.Item foittrouuée la rationelle AB, fur Dianre Faue. G
laquelle(apresauoir faitledemy cercle) foit menée la ligne AC, de haquelle le
quarréfoicauquarré de AB ,commelenombre DG eft 2 DF:Finalement {oit me-
néeCB.ledisque AB & A Cfontlesdeux lignesdemandées.

Car d’autant quelequarréde AB eftau quarréde AC commenombred nom-
bre, ilsferont comenfenfembleleurscoftez AB & AC : mais AB eft rationel-
le, & par confequent aufli rationelle AC quilay et commeéul] mais les quarrez
de AB & ACw’eftans entrecuxcomme nombre quatré A nombre quarré, parla
'9.p.10.les lignes AB 8 AC ferontrationcllescommenl. en puiffance feulement.

Iedisd'sutautque CB eft commenf. enlongituded AB. Car dantant que AB
peutplus que ACduquarédeCB, & quelenombre DG eft plusgrand que DF
dunombreFG:Item que letout DG eftauretranché DF, commeletout quarré
de AB,eftauretranché quarréde A C: parla1s, p.s.lerefte nombre FG cft anrefte
quarré de CB.commeletontnombre DG, eft autout quarréde AB: & enchan-

_geant, comme DG AFG (c'eft 2 direcommenombre quarréd nombre quarré)
ainfile quarré de ABau quaréde BC:&parla9.p.10.AB & BC font commen(; en
longitude: 2infi AB & AC font deux lignes rationelles comment. en puiffance
feulement,&Ia plusgrande AB peut plus que que AC du quarré delaligne CB qui
Tuyeeft commen: en longjtude. S :

PROP. XXX ... .

-
“Trouuer deux lighes rationalles commenfurables en puif-
- fancefeulement, & quelagrande puifle plusquelaplus

- E’egitc duquarré d'vneligne quiluy foitincommenfura-

zi blegnlongitade, ™ 7 0 e

- “Soit tronuéicnémbfeDC,diﬁifé e"DF&FG,en

: fortequelerotal W Gneloitnyd DF nyaFG comme
nombre quarté dnombrequarré,cecyfe peutfaireen |
adiooftic deux ndbres non quarrez,defquelsiafoms . .
meface vn qoarré,comme6.&,.Item foit troyuéela [t

csdtionelleAB, furlaqnelleapresanoic faitledemycets, i7om- B 1

. cle;foitmenceliligoe A€, delaquellele quartéfoican . (., o o
quarréde AB commelenombre DG e?ﬁDE(onla D..,.. -F oo G
trogucra comme ila efté enfeignéapreslas. p.x0.) finablement foit menee CB:
Iedisque AB & ACf{onglesdeuxlignes demandees. T
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Car gpprouneratout ainfi quealaprecedente, que AB & A C fone tationel
lescommen( en puiffance fevlemenc(d'antant queleurs quarrezne font entre efn;
commeénombre quarréd nombre quaceé ) Parcillement tour ainf queen lapre-
cedente, le quarte deAB eltau quarré de BC , comme le nombre DG 3 EG f}ce
n'elt pas comme nombre quarré 2 nombre quarté ) & parla o, p-10. ABJB,c BC
feront incommen. en longitude:ainfi AB & AC fon rationelles commenf. en
puillfance (ealement, & la plus grande AB peut plusque AC, dy quarré dela -
gne CB, quilyy eftincommeinf. enlongitude. ’ :.

PROP. XXXL

Trouuer deux medialles commen(urables en. puiﬂ'anc;
fch‘lcm';nr, comprenantvn rc‘&an"glc rationel; & qu,_c'la.

", plusgrands puifle plus que la plus petite du quarré d'y-
~ neligne quiluy foircommentucablcenlongitude.  ~

Soiertt trouuéesparlaag.piro.denx
Jignes ritionelles A% C'commenfien -
“puiffance feulemetit & que laplus:c /7 -
‘prande-A puiffe-plus que la plus peeite . .27 -~
-C duquacré d'vneligne quiluytoit < -

comen{, enlongitude: Itesh feir trou
uée B moyenne proportionel ¢ entre S : '3
A & C,& la quatriefme en coptipuelle -
proportionD,ledis que-B&Diomles T O A -
deux lignes demandées. ‘
. Carpuisquecomme AdB ainfiC3 D,ﬁp;ghagégnt Aferad C commeB)
D : Mais A eft comimepf. en puiflance feylement 3 C, 4infi B fera commen(. en
puiffancefenlementd D parlaio paodecm B pedtlete@anple medial de A & C
-palany. pis. wltesea dove pedidlepatlass. py 19, & parla 23, p.jo. D feraauff
medialle quiluy cft commenf. en plilfante feulement:& patlar4. p.10. A'/pout
. vant plus que Cdu guareé d'vneligne quiluy eft commen m'lo‘ngi,tﬁdé,a‘um B
pourra plusque D du quarréd’vne ligne qui luy (era commen(. en longitude,
Item Ceftarmaygennc prdport. ¢ntrd B & D, fon quareé { quicl rationel ) eft
el g re@angle deR & D:lequelfera par confequent rationel,ainfi B& D font
medialles commenf. ep puiffance fenlement, comprenant v re&angle tatio-
ng¢!, B pouuant pkuq:g D du.quarré d'vne ligne quiluy. eft ommenl. enlon-
e o e e F o ) :

gj Que i on‘enlt voulls que'B-peut plusqueD du qliaceré d’v'heligtsequi‘luy
fultincommenl. enlongitude it uie falloit que demander pareille chofe en'Ihy-
Portlede A & C commeenilapropofition precedente, - . .

R R S S T . ' , pROI_’.

LA A ' . +
LR LRl R L IPY I PRTIPES . e . - tda
~
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~cefeulement AB & BC, & que

DIXIESME 16
PROP. XXXII |

Trouuer deux medialles commenfirables en puiflance

fculement, comprenantvn reanglemedial, & que la
lus grande puifle plus quela plus petite du quarré d'vne
figne quiluy foitcommenfurablcenlongitude,  *.

. Soient trois lignes rationelles commenf, A
en puiffance fculement A,C,D,&que Cpuil- == «
feplus que Dduquarré d'vnelignequiloyfoic B
commen{, en longitude, comme enfeignela c o
29.p. 10.Item foit crounéela moyenneB entre F
A & C:Soit auffi trouuce Flaquelle foitaD > —
comme B3 C:ledis que B& F fontlesdeux - D
lignesdemandecs,

Car puis que c'eft mefme conftru&ion que enla28. p. 10. e provuera coma
me 3, que B & F font medialles commenf. en puiffance feulement comprenant
vn re@angle medial. Maintenanten changeant comme BaF ainfiCAD , & pas
Ia 14.p.10. C pouuant plusque Ddu quarré d'vnelignequiluy et comment. en
longitude , aufli B pourra plus que F du quarré d’vnﬁ:gnc quiluy fesa commenf.

en longitude.
PROP. XXXIII

Trouuer deux lignes incommenfurables en puiffance,
comprenant vn re@angle medial, & le compofé de
. leurs quarrez ravionel. |

.S'oient deux lignes rationel
Jes commenfurable en puillan-

la plus grande AB puiffe plus

que la plus petite BC du quag- -
1¢ d'vneligne quiluy foitincom- C < BID A
menfprableen longitude comme enfeignela 3o.p. 10, & apresanoircouppé en
deux egallement CB au point &, foit abliqué vn reQangle fur B-A- egal an

-quatré de BG , defaillant d'vne figure quarrde par la 28, p. 6. & foit iceluy re-
"&angle de AD & DB: & apresauoir faiétledemy tercle fur laligne BA Scmené

laperpendicukire DF , foicnt menees BF & FA : Iedis que icelles lignes fonzles
lignesdemandees. . S i '

., Car puis que AB & BC font inegalles, & quelaplus grapdq AB peut plos
Q#¢}a pluspetite BC duquarré d'vae ligne iluit‘tuy‘ elt incommics. enfonpieude
. B4 Y



& quele re@tangle defaillant de AB & BD eft cgal au quart du quarrd de BC
(ceftd dite au quarré de GB) les deuxlignésAD & DB ferorit incomment. en
longitude par la18. p. 10, entre lefquelles DF eft moyenne proport. & comme
ilaclté demouflré 2la 11, p. 10, elle fera incommenfurable en puilfanced DA.
Mais comme FD 3 DA ainfli BF 3 FA par la 4. p. 6. car iceux triangles font
lequiangles-par 1a8.p. 6. & parlaro.p.10.BF & FA fontincommenf, en puifian-.
:czfgié;Ale (?_uar_t,é 5;3 %B A‘i !.Gisﬂl a:xB deux de clﬁl-“& FA pacla 47.p.1.lequel quar-
té de BAeftrationel eftantlaligne AB rationelle , partant le compofé
deBF & FA feraauffirationel. - : A P _{Cd'e S Qe
Iedisd’anantage quelere@angle de BF & FA oft medial. Carle reQanglede
AD & DB, cft egil au quare du quarré'de BC par hyporele,il et auffi egal au
quarré de lamoyenne porport. DF parla17.p. ¢. ainfilequarréde FD fera egal
au quarré de BG ¢ partant DF egalled BG: & parla1s. p. 6. le ce@angle de BF
- &FA feraegalauretanglede BA & DF ou BGfont egalle , carparla 8.8 4. p.
‘6. AB eftd BF comme FAAFD.) Mais tere@anglede AB & BC eft medial pac
$a21. p.10. &auffifa moitid reftangle de AB & BG :& par confequerit medial
fon egal rectangle de BF & FA. ' S

| "PROP. XXXIV.
“Trouwerdeuxlignesincomméfurablesen puifaﬁée,cé,trf-

- prenant vn re@angle rationel; & le compofé.de leurss
~ quarrez medial. - ' |

Soient deux mediatles com- -
menf. en puiffance feulcment A
B & BC,comprenantvhreGan- -
glerationel,&quec AB puilleplus
quepCduquarté d'voelighequi v ;
luy foitincommenfurableenlon- G o BID ) A
gitude parla 31.p. 10, & foiracheuee laconftrution commeen precedente. Iedis
que BF & FA fontles deux lignes demandees. B T

Carpar 18.p.o. lecedtangle defaillancappliqué fur BA , dinifera BA en BD
& DA incommen(. ¢n longitude, & la moyenne proport. DFfera incommen-
{urableenpuiflance AD A (.commeilaelté demonfird enla precedente) & patla
4.p.6. &10.p.10. BF & FA ferontincommenfurable en puiffance, Irem le quar-
réde BA et medial, eftant defcrit (urvne ligne medialle, & egalaux deux de BF
&FA pacla 47.p. 1. Partant le compofc desdeuxquarrez de BB & FA ¢t mediala
aeftedpronuer quelerectangle de BF & FA cftrationel. Lere@anglede AB&BC
eftradonel auffi feraa moitié lere@tangle de AB&BG,& parconfequention epal
redanglede BF & FA commeil a efté prouué Ala precedente propofition 33, Ce

qui eftoita faite.. _
PROP.  XXXV.

Trouner deux lignes incomméfurable en puiffynce, com~
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~ prenant vh re@angle medial , incommenfurable- ag
compofé de leurs quarrez auffi medial. o

Soient deux medialles commen(. en puiffancefenlement AB& BC, comptes
nantvn rc&an.gle medial, & que la plusgrande AB puilfe plus quela plus petite' 8-
C du quarré d'vaeligne qui luy foirincommenf.enlongitude conime nous auons'
enfeigné lafin delasr. p.10.8 apresauoir acheuéla conftru&tion commeén la 383
p.10. Ie disque BF & FAfontleslignes demandees. .- - | o

Car premierement cllesfone incommepﬁ‘ed puiffance, comme en 12 demon-
ftration dela 32. p. 10. & lequarré de BA eftant medial commeen la precedente;.
le compofédesquarrez de BF & FA {eraaufli medisl: Item le re&tanglede. AB &
BCeftant medial par hypothefe;le re®angle de AB&BG(oy DF (onegale)quielt
fa moitié fera auﬂf medial parce qui refulte delags.p.10. & par confequent medial

Ie te@angle de BF &FA'qui luy eftegal, commeil a efté’demonftré en'la 33
- propofition 10. LT Lo _

Finablement d'autsnt queA Belt incommenfurableen longlx;tudci BC par hy-
pothefe, par lar3.p.r0.lamoitié BC fera auffiiscommenfurable enlongjtude3 A.
B&parlas. p. 6.le quarté de AB |‘§ra au re&anglede;AB & BG ( d'autant quils.
fonrtousdeuxdelahautenrde BA ) comme:AB2 BG. ceft 2 dite incommen(. 85
par conlequent le re@angle de BF & F A egalau re@angle. de AB&BG ferain-,
commen(. au quarré de BA ,c'eft A dite au compofé desquarcez de BF & FA. Ce:
quieftoita demontser. S TIPS

3

ICT (0 MMENCENT LES SIXAINES DES

lignes irviionelles par g coimpofftion., < .
PROP...XXXVL Si. x

Si deux lignes' rationelles commenfurablss en puiffance
_ :feulementfontalfemblees; la touteeftitrationelle: fois
'*F‘i(:'cllcafipﬁllecﬁ_momc.;. LI PR T EE N S

Soient affemblecs deux lignes ratio-
nelles commen(.en puilfance feulement

AB &BC:ledisquelatourc ACelt . = . o T
irrdtionelle, . . [ ki BL o T

o
PPN

Carle re@anglede AB&BCeftau . ‘ ' ; T o

- quarrédeBC,; comme ABABCparlar, ™ 7 T T s TR el
P- 6. & parlaro. p.10. lere@angleferaincomment. qu quarré R ;gpaf laag.piro;. -

denxfoislere&anglcdeAB&BCIZ-ra incommenf. au quasiéde C. Maisd'au»

tantqueleslignes AB+, & BC Fonttatiq.nellésgommcnﬁ enp’in' ance feplement;.
[ L Jig o ) .g )
pue g2y & lo comgplp de tous degx:
4 0 N Y l‘ :

leurs quarrez ferons commenfurables ¢
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{arxcommenferableanfeul deBC parlais, p.10. & parlass.p. vo. Ses deux quar=
rez de AB & BC [erontincomment. 3 deux foislere@angle de AB& BC, & par
1 16. p. to. le compofé dedeux foislereGangle & des deux quarcez ( quielt égal
au fcprquarré de AC parla 4. p. 2. ) eft incommenl. aux deux quarrez de AB &
B le(quels eftans ‘fationaux & le comipofé d'iceux rarionel, le quareé de AG

4

quiluy eftincommen(urable feraicracioriel & par confequent laligne AC irratios

nelle:s icelle donc fera appellee binome. -
PROP. XXXVIL

Si deux lignes medialles commenfurables en puiffance
" feulement comprenant vn reGtangle rationel font af-
. femblees , la route eft irrationelle : foiticelle appellee

bimedialle premiere. |
Soientaffemblees denx medialles AB ' ,

& BC commenfurablesen puiffance fcu- v

lement comprénant v re@angle ratios 'L B ___ d
nelainfi qu'il é@ordonné eata 17. p. 10, ¥ A
Iedis quelatonce AC et irtatio’neﬁe.

Carparlamefme demonftrationdela

precedente propof. lequarré de CA fe trouueraincomment A deux fois le re@an-

glede AB & BC:lequel eRRancratione] par hypotefe,le quatré de AC fera irratio.

nel quiluy eft incdmenfurable par la1z.p.la10.&laligne ACfera aufliirritionelle .

laquelledcraappellce bimedialle premiere. :

.. PROP.. XXXVIII.

Si deux medialles commenfurables en puifflance feule-
. fhcatcomprenantvnretanglemedial{ontaffemblees,
la toute ferairrationelle : foitacelle appellee bimedialle
{econde. ' ~

Soient aﬂcr:;?lees;cs deux medialles AB - é B, v,@ o
& BC commeénfurables en puiffance feale- a T e
meht comprenantvo rt‘&aﬁggemtdial, ainfl D ) F &
que ordonnela28. p. 10. Ic dis quela toute
ACeftirrationelle. o '
*" Qu'tlitefoizainfi: Surla ligne rationelle
DH (cit appliqué le retangle DK egal au
quateé de' AC, & leréQanglé Dlcgal avx g
quawezde AB& BC parlaqqp.t.IleR eni- =~

Hp—
———
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dentparla4.p.2.quelerectangle FK eft egal A deux foisle reGangle de AB& BC:
lcquci’ate&anglc cgant parhypothefe mc'd%al,]’l{’ferﬂau(ﬁ medianar ce quirefal-
tede la23.p. 10. carilelt double d’iceluy retangle. Iiem lere@angle D1, egal aux
deux quatrez de, AB & BC commenfurables ensre.eux par hypothef¢ , feraconi~
menfurable2 vn chafeun d'epx par laty. pr1o; Maisiceux quarrez fai@sde lignes
mediallesfonemediaux: pattant DIEraadffi medial, pirre qui re(uité Jelx's 3. p.
10.2infi lesdeuxicectangles DI &FK eltunsavediais, & apphquezfurk ratiancl-

le DH, levrs autres coftezDF & F G ferpgy rationaux commen(urables en puilfan-
celeuleménta DH patla22. p.io, Mainténancfeé réangledé’ AB & BC (R au
quarré de BCcomme ABeftaB C parlar.p, 6. c’eft 2 dire incommenfurable pat
lazo. p. 10. & deux foislere@anglede AB & BClerasnfliincommenf. av quat-
réde BC : & lesdeux qua‘ﬁé'z.ife ;iB& BC eﬁ:ax'iscommcufutablcgéarre)cux s les
déuxenfebleferont comiretfirables anfeut de§C parlary. p.to. & parla ;. p.
10.lesdeux quarrezde AB & BCleront incommenfurablesa deux foisle re@ans

le de AB & BC: & pit confequient auffileurs egauk recarigles D & FK: & par
fu. p.&. & ro.p.10. DF & FG lignesrationelles ferdnr incothmenfurables et
longitude: cllesferont donccommenfurable en puiflanee feulement, ¢ carautre-
mentellcs ne leroientrationelles fi elles eftoientincommenfurables) &parla s6.p.
10.DG fera binome & irrationel : & I¢ t’e&an'ga\c DX fera irravionel : éar sl eftoit
fitionel DH eftant rationcHe;itfandreitparka 30, p. ro/qut Vautee cofté DG fut
sationel , cequin’eft pas, DK eft donc irrationel: & patrant itrarioniel-fon Egal
quarréde AC, X parconfequent laligne A C itsationelle,, quiferaappellee bime-

dialle feconde,
Si deux lighes incommenfurablesen puiffance, conipre-
* nantvnre@angle medial,maislecompof deleurs quar-
rez cftrationel{fontaffemblees,La‘touteeft irrationelles
foiticelleappellecligne maieure. RRET

SBient afferkibles les detx lignes AB & BC'
incommen({urable én puillance, comprenabit viy

redfangle medial, &le compolé de lears quar- A B c
rezrationel paclaz3.p.10. Iedisquelatoute et~ v -
irtationelle. L JREREE I

‘Car parhypothefelere@angle d¢ AB & BC, e e
eftant medial , deux fois le mefme re@anglefera auflimedial parce qui refiilie de
Ia 23.p.10-Maispar hypotefele gompofé des quarrez dé AB&BC eftratione!:pat-
tantincommenfurablea deux foislereftangle de AB'& BC: Etparla16.p.10.le
compofé des deux ;g,&ftg,nﬁl‘es & desdeux quarrez (quicltle quarré de AC parla
- 4.pe2.)leraincommenlaacompolé des deus quarrez deAB&BCqui cft rationels

partantlequarré de AG &;’i Ixrazionel : & fon c'oﬂc':‘_)\ Cauffiirtationel, lequel fera
appelléligne maieure, -t o ot o B
: Y iij
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L R L R Rt St DUCTS Bt POTULRRTER
| -PROP: XL, =
Sideux lign_g; i‘;llco_fynmc,n'fufab'l‘els en pﬁi(fance ,:éoxhpfc«
danevarefanglerationel, &lecompofé deleurs quar-
~rez.medial, fonc affemblecs , La tonteettirrationelle:-
Hoit icelleappeliee ligre pounantvn ratioti¢] & vime-

. ) dial- ‘ : . !

. Soient afembleeslesdeuxlignes AB & BQ, ds elle natore que demandeba.
prﬁpo(. & qu'enfeigne:a tropuer ha 34. p.1o, le dis quelatoure AC eftitratio-,
mele. oo i Leetoe WL IR

Carpuis quelecompnfé desquarrez de AB & BCelt medial, & leurse®an-
glerationel , deux fois iceluy re&angle feraaullirarionel & incomment. ancom-
pofé des quarrez de AB & BC Jequel eftant medial par Ia 16, p.10. le compofé des.
deux quarrez & des deuxcreangles fcauoitle quarré de ACparla 4. p. 2. fera in~
commen(. A deux foisle reangle de AB& BC, lequgl eftrarionel : Ainfile quar-
réde AC lerairrationgl: & parconfequentlaligne AC:laquclleferaappellee ligne.
poyuantvp rationel& vamedial. ... . 0 -

PROP. XLI.

Sideux lignes incommenfurables en puiffance, compre-
nantvoreanglemedialincommenfurableau compofé
deleurs quarrezanfli medial fogt affembloes , Latoute
cft irrationelle : Soit icelle _appcllcc lignepouuantdeux

o

- mediaux. Coeagz ol

'
LI S

Soient alfembleesles deux lignes AB 8¢ A B o
BG de telle nature que demandela piop. & = rpe———y—
felonla 35.p.10.1e disquclgtout(:Aéfcﬁir-/“ D
tationefle:. - e o F
il nefoitainft, Suclalignerationellgp - | -
DH (oit faicte mefme conftructiongueenda 1 S TN e
38.pao.Sgavoir quele recangle DRlaigegal  F° .\ b5
suquatiéde AC, DIaiix deuy quarrezde A7 ]
B& BC,lequel ferp medjal commiele cota- - -

Ty

oféd’icenx %Aih'commcnﬁ‘a(u.’t:q&aﬁgﬁfFK'_" TS
cgalddeux fois e reanglede’AB & BCauflisedial: & {)‘ Yarg.¢é. &.{o,g{xo:
DF&GD fecontaufliincommenf. enlongityde. Maislésdeux re@angles DY 1.4
eftans mediaus, & appliq ucz fut larationclleDH, Fekdfielés deux abtrescoftezDF,

T 4

v
.

H
S
£
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" &FG rariomaus pat 1¥22.9.16. AinfiDF &F Glecoirk ritiongllés comnien. er puifs,
fance fealement & par la36. p. 10. DG fena itratiopelle. Mais DIH eftang rationclle
lere@angle DK feraitrationel comme’ noysadons prounéd lafindelas8. p. 10,
Pamn:ﬁ ligne qui peat iceluyre@angle feanocit AC fera ircationclle : laquelle

onappclleraligne pousant d;ux mediaux. .. . .
D T L S0, .I“;,.J.ﬂ O A T
5T PROP. XLIL Six, 2. i
{ STPAD Y S DI (N RSN TA L RUTR

: ; R I A T

1a lignebinomenepeut cltredivilee enfesnoms qu'en vn
poing feulement. =~ . T
§,GH.O LIE.

[ A U B .)‘p'«"-.z,_
4 S

Avparanant que d'expliquer ladivifion des fix fortes de lignes derationelles
compofecs, i fant remarqueren premier lica que jamaisies deuxnomsdicelles
lignes nepeauent elteeeygaux : Autrementilsleroient entre tux commenfurables
enlongitude, & nouslesauons demonftsezineommenf.enlongitude. ..

Secondement que quand l'autheur di& qu'clles ne peuuent eftredivifees qu'en,
vafeol point,celas'ententquen toure diuifionles deux parties del'vne {ont ezal-
Yesaox deux parcies de 14ustre chacuned la fienne: carafors Buclide entersd qu'elles
nefont divifces qu'en vn feu! point. De’maniere qae le contredifant apporeant
vneautredivifion'que la propofee, on entendra que lesdeux partiesdefa dinifion
{erong inegallesaux partiesdelapropofee. - o

Tietcement que pour prounericelle dinifion, nousauensaffaire dedeox prine
cipes joutre cequ'ia thé demonfiécy devant:lepremierefteel. . - - .

'Sivneligneeft¢oupplecndedxinegittément chvn poing; 8 en deoxinegalle.
thenten vn autie point , &1es patties delvnedes divifions fontinegaltes aux pac-
ties de l'antre divifion chacone 3 la fienne , le$ qoatrez des deux lignes de la
plusinegalle divi@i6 (ot plus grids,que les quatrez desligaes delamoinsinegalle,

. On‘lcxmuuq ainfi, - x
\,i ‘ SOit.’ C diuifecincga"ementén AD 7 (.,'.". v i St vt i
& DC: &encoresplusinegallementen A P 1!9' : B <

B&BC(c'eftddireque BCfoitpluspeti-- = ;- i o 07 .
teparrieque AD. ) ledisquelesquarrez de AB & BC fontplus gtands que ceux
deAD&DC. I S e

. "Carfi ACeft conpeeendenx cgaﬂcmcn{wcn Gl ctt enident que puis que AD
eft pusgrand qde BC;que DG fera plus petitque GB : o patlas. p. 2le re@angle
deAB&BC, auccle quarré de GB, eft egalau quarcé de GC = Irem lere@angle
de AD & DC aocc le quarré de DG, eftauffi egal auquarré de GC :parraut le
teangle de AD & D Caueclequarré DG eft egal aurectangie,de AB & BCauec
lequatré de GB. Eren oftantles qrarrez inegauxle re@anglede AD & DC de-
meureraplusgrand que le reGan %c de AB.& BC: & (on doubleauffi fera plus-
grind quele double du re@angle ic AB & BC. Maintenantlesdcux qudtrez de A,

B& BC & deuxfoisle rc&anélc de AB & BC,fontegapxau .qu_ay;_,é deACpar l4.
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p. 2. auquetlontavfli éganxles deux quiarrezde AD & DC & deux foislere@ans
glede AD & DC: Et pag¢onfeqoentiescompolezdes quareez & rectanglesfont:
egaux entre cux 'maisles dewx se@tanglesde AD & DC fone plus grands que les
deuxde AB & BC: pastancles deuxquarrezde AB & BClerontplus grands que
les deuxquarrezde AD & DC. Lefecond eff rel. ‘

Vae figure rationelle, cxgcdc vm;ﬁgure rationelle,d*v-

nefigure r:riohelle._: LA L . 51 cl
Soient les deox rationelles AC & AB, eftant AC plus
andeque ABde DC 1tedis DC altfigurerationelle. - - -
Car AC & ABeftantrationelles, elle ferontaufli com-

menf, & parlais.p.10. AB & DCferont comment, entre
elles, & par conlequent rationelles.,

Venons i lademontftration dela propo. |4 D

- fition: - - o T -

" ' Soit le binome AC diniléen fes , : ' =
noms au poind B : le dis qu'on nele A D ‘ ?
divilera pas en fes noms en vn autre.

point. B : '

.. . Auttements'il fe pentfaire foir dinifé€ au poine D fujuant l'intention de l'an-
theur . ilfaueque AD & DG foient plus grandes ou plus perites que AB & BC
chacune  lafienne : autrement fi elles eRoient egalleselles feroint divilées fur v
mefme point, $i AD & DCfontparties plusgrandesque AB & BC, le compo(é
desquertezde AB &8 Cleraplusgrand quele compolé des quarrezde ADXDC
_ (comme nousauousdemonftréan commencementdecelte p_mpoﬁtiqn ) &pour
_autant queicéux compafez fone rarionaux { car ce font quatrez baftis fur lignesra-

tionelles ) Iéirsexcezfera aufljrationel comme nous auons demonftré: Oceftil
quele compofé desquarrez AB & BC auecdeux fois le rc@angle de AB & BC
~ eftegalan compolé desquatrczde AD & DCauecdeux foislere@anglede AD &

P Ccaticenx fontchacun egavxauquarréde ACparla 4, p. 2.) H fandradonc
quedaptant que Jesquarrezde AB & BCfons plusgrands que lesquarrezde AD
&DC, d"gtgg_;_lﬁgg@inglc‘s de f\_ﬁf&’:B C foientplus petits que les rectangles de
AD & D miisl'excezdes quarrezeft rationel ,doncl'excez des rekangles fera
auf; decionel ( puis quec’efl lemefme excez) quiet contrela 26.p.vo. Cariceux
re@angles par la21.p.20 font mediaux, dautapt queleslignes AB & BC,ou AD&
DC font rationelles comment, en puiffancé feulement. Donclebinome ACn’a
peu eftre dioH¢ en fesnoms queen B: Caren quelque autre point quonle dife,
il s'enfuiura lamefme ablusdicé.. . ’ S :

'PROP. XLIIL
La bimedialle premicvvé n'eft divifccenfes nomsquenvn

* poiat feulemens, >« -t )
Soitla
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Soit labimedialle premiere AC,diviféc en fes nomsanpoint Benfotte que AB
& BC foient medialles commentf. en puiffance feulemeht comprenant.vnrectan-
gle ratione! : e dis qu'onnela poura diviferen fesnomsen vnautse point,
Autrements'il {e peut faire &it diuifee en D, fgauoirque AD 8 D C foicnt me-
dialles commenf. en puiflance feulement comprenant vn re@angle rationel : il
 g'enfuiuta parce quenousauons demonftréla 42.p.1o, quedeur foisle ratangle
de AD & D Cfera autant plus grand que deux foislereGanglede AB& BC ; que
les quarrezde AD & DC fone plus petits queles quarrez de AB & BC: Ortous
iceux re@angles font rationaux, donc leur excez fera rationel : miais les quarcez
eftans mediaux il faudroit que leur excez faft sationel, contre la 26.p. 70.Donc
laligne bimedialle premicre A C ne pounoit eftee diuifze cn fes noms finon an
poiant B. S :

" PROP. XLIV.

La bimedialle feconde,n’cft dinifécen fesnom,squ'en v
point feulement. -

. Soit labimedialle feconde AC, divilceen -
fesnomsan point B, en forte que AB & BC
foient medialles comment. en puiffance feu-
lement comprenant vn re@angle medial : e
dis qu’elle e pourra eftre diuifée en vnautre
poiant.

. .Auttement fifairefe pear qu’ellefvitenco- - 3¢
res divifee en AD & ‘DCen la forte quedef-
fus : & fur laligne rationelle FK foit conftruit
le re@angle FN, egal au quarré de AC,& F o
M egal aux deux quarrez de AB & BC ( lequel fera medial comme icenx quar-
tez ) ileft cui lent que HNferaegal A deux ?ois lere@angle de AB & BC, X fera
medial commeiceux: & par la22.p.10. lesdeuxre@angles medianx FM & NH
appliquez furlarationelle FK, aurontles autrescoftezFH 8 HI rationaux., Item:
rar la1.p.6.Lequarré de AB eftaure@angle de AB & BC,comme AB<ft3 BC,.
aquellcluy eft incommen(. enlongitude & parla1a. p.1o.le quarré fers incom-
menf.anretangle:Pareant aufliincommenf.afon dougle HN.Mais lesdenx %uaf-
rezde AB & BCfontcommenf. entreeox, & parla1s.p.10.lecdmpolé des deux
FM fera commen(. dceluy de AB, & parlaii. p.7os les reanglesde FM 8 NH
ferontincommenf; Aull feront learsbafes FH & HI, lelquelles eftnt rarionel-
les & commenf. en puiffance fealement parla 8. p.10: lztoutc FI ferd binome;, &
parla 42.p,10. cllene pourraeftre divifee en fes nomsque aufeul point H. -~ *
Maintenant it AC peutettre diviféen D comme nousauons propofé, & que
les deux quarrez de AD & DCfoient plus grands ou pluspetitsqueles denx de A
B & BC ( carautrement la bimediallg ne feroit diuifeebh vadure poine f Sofent
donc plus petits: & furla rationelle KH foit baftile éé&angle RL egalanx deux
' Z

»
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quarrez de DA & DC:& parles mefmes raifonsque cy deffus,il eft cuident que
GN tctangle,fera egald deux foislere®anglede AD 8 D C: 8 les deux lignes
FG & Gl ctronucront rationellescomment. en puiffance feulement: & par la
36.p.10,FI cft Binome lequel feroit diuifé en G & en H contrela 42.p.10.(1AC
cftoit diuifé en autre point qu'en B. .

Que fiquelqu'vn voulpit maintenir que FG & HI eftant egalles quelebino-
me Fl n’eftpoint divifé.en diuers points en G & H : On niera 'cgalité de FG &¢
HI. Caril faudroitauffi que les re@anglesFL & HN fuffent egaux, (gauoirles
deux quarrez de AD & DC, egaux aux deux retangles de AB & BC,ce qui ¢t
faux: Yarccquelcs quartezde AT & DC, font plus grands que deux foislc re-

&angle de AD & DC, lefquelsseanglesfont plus grands.quedeus fois le re-
Gangle de AB& BC. . .

.PROP. XLV.

‘La lighe maicure,n’eft divifee enfesnoms,qu’en v point
{culement. ' |

Soit 12 ignemaicurc AC, divifecen | .. o5 2 ol w
{esmoms avfpoig)_c B, enforteque AB& ‘;& : 13 ¢ B C
B Cloiéntincommenl ¢npuiffance, .. R
comprenantvare&angle medial, & Ie.compofé de leurs quaszex rationel : Ie dis
.que onncla pourra diniler cn vnautre point.

Autrement fi faire fe peut qu'clle foit diuifec en {es nomsau pointD. Par ce:
qui 2 ctédemontiré 2 laz2. p. 10, les compofez des quarrez de: AB & BC, &
déAD & DCont vn mefme excez que les doubles re@angles de AB & BCy:
& de AD & DC. Mais-d'autant queles quarreg fontrationaox leurs excez eft.
rationel, 1l faudroit donc que l'excez des rectangles futrationel, eftanticeux:

suediaux ,ce quiclt contrairela26.p.10. Donclaligne maicure AC,nefera di-
-+ yilecgenfcs noms en autre pointqu'enB. - o

.. .. . PROP. 'XLVL. . .

La ligne pouuant vnrationel & vn medial,n’eft divifeeen
~ {esnoms, qu'envn poins feulement. '

i Soitla ligne pouuant vir rgtionel & vn.medial AC, diuvifee en fes noms ay

point B, en forre qug AB & BC faientincommenf. en puiffance, comprenantt

- va reCtangle rationel, & k¢ compolé deleurs quarrez medial.ledisqueconnela
pourcadiuilcr enynautrepoint, U

. La demonftration peut eftec femblable 4 laprecedente, fgauoir que fion la

dinifoit encoresan point D. il s'enfuiucoit quel'excez des quarrez & déstcétan-

gles, [eroicritionel & iagiongl,: . - .o L o - LD

Y
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L e T ey L, e
PROP. “FLVIL - 7 7
Laligne pouuant deux mediaux, n'eft dinifecenfes nams,

quen vapaint feulement.t 2 o L
ST b S Y PP RET R EENPT IRy 2 SRR E U

Soit 11 ligne pounant deux mediaux A’&'di; f _ S ‘
uifte en fesnoms au point B, en lorteque AB G H
& BC foient incommenf, en puifflance, com~ fyo .
prenanct vn reQangle medial , incommenf, au , , N
compolt de leurs quarrez aufllimedial: I dis "1 - o
qu'on nela diuifera pointen {dsnomsen voau-
tre point. (':fA . f : i d i(’c' A

Autrement (i faire fe peut {oit divitée aw ~ .- _ O -
point D: & furla rau'onelfe FK foit faiéte pa- ' " - pB -0l
teille conftru@ion qu'en la 44. p. 10. Le re- SEIIEPTS -
@angle FN cgalan quarré de AC, FM- egglaux deux Tmre,z de AD & DC, &
HN egalau double dareftangle de AB & BCcommeila cfté dbmottiéenla 44,
p.10.lesdeix re@anglds FM & HN qui {one mediaux ,fotont lesilignes FH &
Ht rationelles: mais par hypothele le compofédes quarrez de AB- & BC eft in-
commenf. au double de leur reGtangle: partant aufli les reGtangles FM & HN.
feront incommenf. Ainfi les lignes rationclles FH & HI feront eomment. en:
puiffance feulement: & parla36. p. 10. AC fera binome diuilé en (es.noms au

e

inK - kMO

< e

point H. Que fi on veut dire que AC peuat encores eltre divilé en fes noms -

aupoint, D+ il s'enfiiura, comme en ka 44. prop: ro. Que 1¢ binome FI dinifE

enlesnomsan point H, fe pourroit éncores dinifer en Tesnoms au point G, Cori--

srela 42. p.10. Ainfi AC ne ponuait eftre dinifk ep fesnoms qpean feul point B..
SECONDES DEFINITIONS.

T I T TR

Vne lignerationellecftanc propofec, &Iebinome diui-

fé enfesnoms: lors queleplus grand nom peut plusquele

ﬁlus petit du quareé d'vae ligne quiluyeclt commenfurs-

le en longitude. e
Si le plus grand nom eft commenfurable en longitude:
4 la rationelle propofee :toutclalignefoit appelice Bino-
me premier: . . T
Si le plus petit nom eft commenfurable en lengitude
‘d1a rationellepropofee : toute laligne foitappellec Bino-
mefecond, O TTTT T oo Tl 0T
Z i
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Sinyl'vanyl'antrenom n’etcommenfurable enlongi=
tudeilarationelle propofee: toutelaligne foitappellee Bi-
nometroifiefme. » -
Lors c;uclc plus grand nom peutplus que le plus peric
'dudquar:c d'vaclignequiluy cftincommenfurable enlon-~
cude. - ) .

Sile plus ﬁrénd"nom eft commenfurable en longitude
a la rationelle : toute la ligne foit appcllec Binome qua-
triefme.. .
Sile plus petit nom eft commenfurable en longitude
4 larationelle propofee:toutclaligne cft appellée Binome
cinquicfme.
~ Siny I'vn nyl'autrenomn’cft commenfurable en lon-
gitt;dc i la rationelle propofce, foit 1a toute Binome fi-
xi¢fme, | |

Icynefefai& roint mention delignes , defquelles les deax noms foient coms
‘menfurables en longitude A la rationclle propofée : parce que telles lignes ne
font irrationelles : ny par confequent aucune forte debinomes, puis que nous
apoascy deflusdemonfteé enla 36.p.10.que toucbinome eftligne irrationelles

~ PROP., XLVIIL Six.s.

Trouuer vnBinome premier.

. Seit trqiué.vh.nérhbre,qﬁané.comme GK._:}{!{ o A .
puille cltre divifé enKH quarré, & HGnon quan&k B * s S D
-& foit prépoléela rationelle A, anec vne adere BG, . 7T

uiluy foit commenf, en longitude: Et foittrounée G. .. oyao o G
Dd);:laqnellele quarré foit%:l quarréde BC,com- Geone H--sK
nelenqmbre GH eft 2 GK,ainfi qu'il eft enfeignéa-: '
- preslag.p.roJedisque latroute BD et binome Ergmiqr. P
Car puis que tes quatrez des deux noms BC & CD fent comme nombre X
nombre, maisnon pascomme nombre quarté A nombre quarré, leslignes BC&
-CD ferontritionelles , maiscomment. en paiffance feulementparla 9.p.10. ( cat
'BCclrationelle) & pat la 36.prop.10.BD feta binome. Iedis d'avantagequil
eftbinome premief, - Lo T ‘
Car puisqueles quartez de BC & CD fontentre cuxcommelesmombres G
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K & GH: Or Gk eft plus grand que GH, auffi le quarréde BC feraplus grand
que le quarré de CD : (oit donc du quarré de F. Ainfiles deux quarrez de C D
& F, ferontegauxau quarré de BC:commeles denx nombres GH & HK ,font
egaux au feul GK. Mais puis quclequarré totalde BC eft au nombre total GK,
commeleretranché quarré de CDeftau retranché GH :lerefte quarré de F fera
aurcftenombre HK, commele tout quarréde BC eft au tont nombre GK: &
en changeant, comme le nombre quarré GK eft au nombre quarré HK, ainfi
1e quatréde BCeft au quatré deF: & par-lag.16.BC & F ferontcommenf, en
Jongjtude. Mais BC plus grand noneft commenf. en longitudea larationelle A
Patiypothcfe »& peutplus que CD du quarréde F quiluyeft commenf. enlon-
gitudc,& par lesfecondes deff. BD eft binome premier, s

"PROP. XLIX o
Trouuer vn binome fecond.

Aunombre quarré GH foitadiouftéele A ,
-nombre HK, en forte que le tout GK foit * " ey D o
3 HK comme nombre quarré 2 nombre By S — < 2
quarré, maisnon pasid GH: & foientpro- ' r——— H % & 3.
pofées les deux rationelles A & CD com- AOERRRRERRS PR 3
menf. en longitude: & foittrounée BCde
laquellele quarré foitau quarté de CD,comme GK 2 GH nombrequarré 2 nom-
brequarré : IedisqueBD et binomefecond., =~ . = .

Caron prouucra premierement tout aitifi que enfa precedente, qué BDeft
binome. Parcillement que BC plusgrand nom pent plus que CD pluspetisnom
du quarré deF qui luy el commen{. enlongitude: Irem le plus p'c:ti't nom BC
eft commen. en longitudel larationelle A : & parles fecondes deff. BD eft bi-

nome fecond.

11faut noter que pour trouper deux nombres quifoient entre eux comme nom-
"bre quarréa nombre quirré, Hrefaut que prendre P'vn quadruple de Fautre/Et
pou faire qu'ils néfoient ehtte cux commie nombre quarré 3 nombre-quareé, il
faue trouner vn nombre quatré & vn non quarré, ou que I'vn foit double de

_l'auuc. . . . o !
) PR [ R T E Do
T PQP'vL' L S R PRI 4 :.'_':'
P RIS )

N oot apd p v
Trouuer vabinome sroifjefmen .. 0. 07

Soient trounez les deuxnombres L & GK, en fbf't‘é;;];l'e' GK dviuifém GH
& HK le tout GK foit 2 H cdmm¢; nbinbye quartéd nombre quarré, mais
nonpas A GH: & que L ne foit ne 3 GKne 2 GH, comme nombre quarré 3

nombre quarré: & apiesauoir toppéla x&mnflch ,lfpit grife BC de lagnellcle
: - - Lo IR Au, )

way i




quairc’(oiun quarcé deA ,com- A o
me lenombre L eft au nombre —— . g
GK: Ttem foit trouude CD de Br — ﬁn :
laquelle le quareé (oitan quareé .-!—‘-—, 78 'Ic-%(. GicenneH..E
de BC, comme lenombre GK ,
et 3GH TedisqueBDelt bi-. - ,
nometegificlme, R o
..~ Carpuisqueles quarrez de BC & CD fontcomme nombred nombre, mais
non pascomme nombre quarré ) nombre quarté, les lignes BC & CD ferone
commenf. en puiffance feulement parla 9. p. 10. Item lequarté de BC eft com-
menf. au querré de la rationelle A (eftans comme nombre 2 nombre non pas
,quarré ; BC feracommen(. en puiffance feulementd A & BC & CD [eront ra-
- tionelles, & patla 36. p.10. B fcra binome. Tedjs d'auansage que c'eft binome
troifielme.

Carles trois quarrezde BC, CD, & delarationelle A, font'vn 2 lautre com-
melestroisnombres L, GK. GH, c’eftd dire qu'ils nefontcomme nombre quar-
rédnombee quarré, & parlag. prop.10. BC & CD fontincommen(, en longi-
sudea larationelle A. Pargillementon propueracommedfa48.p. 10.que BCle
fius grand nonm peat plus que €D du quarré d'vneligne quiluy eft commenf. en
opgitude (car GK eft 3 HK comme nombre quarré dnombze quarré) & par les
{acondesdeff, BD clt binomescoifiefme. L '

) ~ PROP. LL
Trouyer vnbinome quatriefme.

Ll l.l L] l'{.‘

" "Soit Tenombtequareé GK,
divifé en GH & HKen force
‘que lc tour ne foit a pasvnede - B
¢s parties commenombre quar-
ré 2 nombre quarré: & aprésa-
uoir tronuéles denxrationelles. .- . .. . .
.commenl; enlongitude A & BC,foit trouué CD de laquelle fe quarré foit an
: qua;té'de BC,comme l¢ yombre GH eft3 GK.- I¢ dis que BD ¢ft binome qua-
" Car'commeila cfté demonftré au binome premier,BD ferabinome.Item le
plusgrand nom BC eft commen{. en longitudealarationelle A, & peutplus
que CD du quarré de F, laquelletuy cftincomrhenf.en longitude par lag.p. ro0.
{ d'autant que GK.n'eft pas2 HK comme nombre quarté A nombre quareé ) 8¢
en cecy fcu(}cntil eft different du bifiékbie’ premidr - 8 parléslctondes deff BD,
¢ft binome quatrie/me, B

o+ PRWQP. LIL
Lo ’f";.i-in:'_' ‘i 3'.-,};).;.__ .
*Prouuer vh'binom'e dhquictne,” '~ -

A
— < D
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.§oitau nombee quarré GH, adiouft¢ H . -
K enforte quele cout GK nefaitd GHnya B —y - "
HK corme nombre quarré 3 ndbre quat- - = gy : D
1é: 8 apres auoir trounéles deux rationel- y——-v-~ VI 3§

" es comment,.en longitude A & CD, foit Gerersner e eoeeer B, ”
trounee BC ,-de laqucllele quarréfoitau s R
quarté de CD,comme le nombre GK aftd GH.Iedis que BD eftbinome cing

vicfme.
4 Car toutainfi quil acfté demonftré au binomefecond, BD fera premicre-
ement binome: Puis que CD'eft plus petit nom & commenf. enlongitudea 12
rationclle. Item comme il 2 efté demonfteé en la 48. & s1.p. 10. BC peut plus

.ue CD du quarré d'vneligne quiluy cftincommen( ¢n longitude, & pag les
lco ndes deff. BD ‘eft binome cinquitfine, SIS TR ST
[N
PROP. LIIL
Trouuer vn binome fixiclme.

Soitle nomi)rcGKnonqu;rré,dii:k(@'cn GH P N

& HK en forte que GK nefoit 3GHny  HK, . B ,.--.‘."._..d—., B
commenombre quarréd nombrequaccéltem . T v —
foittrouué lemombre L qui nefoitd GKnyd L. e . . s Yok
GH comme nombre quarré 3 nombrequareé | -, '_u' K

& spres auoir trouug la rationelle A &BC,3 . o o L L v
delaquellc le quarré foitau quarrédela us_idiié?li: A, comme lenombre Lefta.
GK: foittrouuée CD delaquelle lcx}uatré;(o‘i:'éu quarréde BC, comrue GH a
Gk :ledisque BD dft binome fixicfme, - S o

Car commeil acfté monftréad. b

; inome traifiefme, on prounera premiere-
ment BD eftre binome: en apres que les deux noms font ingomment, enlon
gitude 3 la rationelle A , finablement que BC peut plus que CD duquattéde
Fquiluy'e&ihc.o_mmen_l.en‘lon:gifudé , comme au biome quatricfrac & cin-.
qpicfmq:& pat les fecondes dcffBD ¢ft binome fixicfme, ’ R VR
. SCHOLIE.
"Puis que les {ix fortes de binome neifont trounees que par henefice dey
npmbrcs. & quenous aupns obmis tousleslemes fervans a intention 4’
kgux ,nous en{cigneronsicy en deux motsle moyen delestouner; Donc Potié
auojt binome premier, faut prendre nombre quelconque pour plus grand
nom, & apres Vau»oirfouﬁrai&lc quare de fa puiflange, laracine du reftefefale
plus petit nom: comme 4+ fa puiflance16.lc quare fouftrai® cefterz, ainfi 4 —
V.. ,_c(}'bmp_me_.gtcmicr.;\Pour_binomc;fccmxd, le nombre pris ferale plus
petitnom,alap F "“?nce daqud fi.en.adinulie e tiars diicellc; lardeine quar.
sge dutout fera e plusgrand nom :comme .13, —+3. Pour binome troificl-
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me,la racine quarree de nombre quelconque non quarré fera le plus grand
nom, & la zacine desteois quarts da mefme pour le plus petit nom: comme
%.8"%+ % 6. Pour binomequatriefme, cinquiefme, on fera ainfi qued binome’
prenrier & fecond , finon qu'on ofteraouadiouftera la moitié de la puillance:
comme 4. ~+ . 8.bimome quatricfme 3 54 + 6.binome cinquiefme:pour bi-
nome fisiefme, on prendralesracinesde deux nambres non quarrez L'va def~
qucls fera double del'autre tcomitie 310, . Y 5. '

-

. PROP. LIV. Six.4.

Sivn retangle eft compris d'vnclignerationnelle & d'va
‘binome premicr, laligne pouuant iceluy rectangle cft
binome.

Soitlere@®angle AD , compris dela rationclle X
AB & dubinone premier AC:Ie dis que laligne N &
quipeuticeluyre@angle eft binotme, A L

Qu'il ne(oitainfi. Puis que A Ccft binome pre-
micr qu'il foic diuif en ?cs nomsay point, G, de .
fogge queR G (Gitle plusgkand nom : Exfoitle plus *
pesitnoiin. GC couppé en deux ‘cgallement enH : '
8 (oit fur G H defcyitjequarré G1 qui fera 1€ quart o P\
™

du quarré d¢ GC: Etfur AG, foit defcrit le rectan-
gle AN cgalaa quareé GI, & defaillant d’voe figu- R 5
re quarrée par la 28, p. 6. foient auffi deferitt'les -
quariez V $'& S Q. egauxauxdeux re&angles AK o
& FL difpofez en forte queRS & ST ,facentvae |
ligne droite : Puais {oit acheuélereangle OY, le- v x ¥
quel fera quarré; Maintenantil eft euident quele retangle O S, eft ¢gal au re-
&angle GM :Car d'antanequelere@angle AN elt egal an quarré G, la ligne
G.H {¢tamoyenrgpeép. entre AF & FN, oufori egalle F H& parla1. p.6.lete-
Qangle G M [era moyen proportiorel entre AK & FL, eu leurs egaux quar-
rez VS & S Qu Et par confequent il fera egalaure@angle O S, quickauffi
‘moyenpropot. entreiceux quarrez parla1. p. 6. R epetec deux fois& fon egal
SY fera auffi cgalalaptre H D.Etle quarré O Y egal 2 toutle re@tangle A D, &
laligne RT pourfaiccluy re@angle: Laguelleic dis qd’elle eft binome, -

. Cacpuis quele retangledefaillant AN eft epal 2 G1 quartdu quarrédeGC
plus petit pory, & gue AC el binome premier, (feauoir que pourcela AG peut
plusque GCdu quasré d'vneligne quiluy et commienl. en longitude) parlai7.

.10. AF & FG {ontcommenf. enlongitude, & parla 15. p. 10. Latoute AG
Fgraqommcgﬁi chacune defesparties AF & FG, laquelle toute éftant com-
menf enlongitudedlarationelle AB (pour efire’AC binome premier ) parla
12 p.30, AF-& F Gfcrontrationelles comiment. entongituded AB, & parlaig,

AT UTLY UF SN PR D PRI LT : P.lb.AK
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p-10.AK & FL {crontrationaux , & leurs cgaux quarrez VS & 8Q:Partant ra-.
tionellesles lignes RS & ST. Parcillement AC eftant binome, AGeftincom-
menf. cn longitude2 GC, partancauffi A fa moitié GH, & par la13.p. 10.AF &
GH ferontincommenl. en longitude, & les rc&an%lcs AK & GM (erontin-
commenf, parlax.p. 6. & ro.p. 10.aufliincommen(. leats egaux RX & XT &
parlarp.6.& 10. pso.LesdeuxlignesrationellesR$ & ST {erontincomment.
enlongitude, mais en puiffancefculement & parlasé. p. vo. RT fesa binome.

PROP. LV.
Si vn rectangle cft compris d'vnelignerationelle & d'vn

binome fccond, laligne quipeut iceluy reangle cft
bimedialle premiere. - |

Soit le re&angle AD, compris de la rationclle 'y
AB & du binome fecond AC: I¢ disque (apres NIl 1y ¢
auoirfai& pareille conftruction & demonftration A o5

qu'enla precedente) laligne qui peuticeluy rectan-
gleR T, eftbimedialle premiere. o
Car puis que AC cft binome fecond, AG fera
incommen(. enlongituded larationelle AB: Itern
AF & FG(gu'onprouueracltre commenf.enlongi-
tude entre elles, céme enla precedente, & parlaig.
P-10.3leur toute AG ) ferontparlans.p.10. come
men{.cn puiflancefeulement2 1z rationelle AB, &
feront rationelles, & parla 22, p.10. Les rectangles
AK & FL feront mediaux, & leurs egaux quarrez
VS & S Q:Etparrantleslignes RS & S T medial-
les, lefquelles on prouuera eftre commentf. en puiffance fevlement tout ainfi
u'en Ja precedente. Er d'autant que GC eft commenf en longitude 3la ra-
tonclle A Blerc&angle GD ferarationel parla1g.p.1o.auflifera fa moitié GM,,
& {op cgalSY, compris desdeux mediallesRS & ST:Etparlazz. p.1o, RT
eft bimedialle premicre. - " _

PROP. LVL.

Si vn re&angle cft compris d'vne ligne rationelle & d'va
binome troifiefme , la ligne qui peuticéluy re@angle
eft bimedialle fcconde. o
Soitle re@angle AD; compris dela rationeife AB & dubinome troifiefme
- AC(apresauoir conlirui® comme aux precedeates) ie dis que RT quipeut:
iccluyreQangle, et bimedialle fecondes  —~ - - |
' Aa
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Car onprouueracomme ¢n la precedente,queles denx quarrez de VS & §
font medianx , & partant medialles les lignes RS & ST, qu’on proaucra a
efirécomment. en puiffance feulernent: Item d'autant que AC cft binome troi-
fiefme, GC eft eft commenf. en puiffance feolement i 1a rationelle AB, & par
lagr.p.ao. Leredtangle GD fera medial, auli ferafamoitié GM : Etpar confe-
quentmedial fon egal S Y (compris des deux mediallesR S & ST.) Ain RS
& ST fontdeux medialles commenf. en puiflance feulemeat comprenant va
re@angle medial, & parla;8. p.10.RT fera bimedialle {cconde.

PROP. LVIL

Si va reQangle cft COeris d'vne lignerationelle & d'vn
binome quatriefme, la ligne quipeuticeluy rectangle
cft ligne Maicur.

Soit le re@tangle AD, compris dubinome qua- - X
tricfme AC &dela rationelle AB ( apres auoircon- : N
frui& comme aux precedentes) Ie dis que RT A G
qui peuticelay reGangle, & ligne maieur.

Car puis que ACcft binome quatricfme, AG
plusgrand nom cft cemment. enlongitudedlara-
gionelle AB, & peut plus que GC du quarré
d'vneligne qui luy eft incomment. en longitude, o
& parla18.p.10. Le reangle defailante A N(cgal
au quartduquarrédeG C) diviferaAG,en AF & R 5
FGincommenf. en longirade:Et les re&tangles AK
& FL feront incommen(. parlai. p. 6, & 10.p.10. '
aufli incommenf.leurs egaux quarrez VS & SQ,, |
& leslignes RS & ST feront incommen(. en v x v
poiffance: Mais le teCtangle AL cft rationel par la 19, p. 10.(quieft egal aux

atrez deVS & SQ ). Etle teQangle S Y compris d'icelles lignes eft me-

ial) car fon egal G M ekt medial, comme fon double GD parla a2.p.1o. eftant

GC rationelle commen(, en puiffancefeulement A A B) & parlazo.pioRT
eltligne maicur,

)

PROP. LVIIIL

Sivn reGangle eft compris d'vne ligne rationelle & d'vn
binomecinquiefme, laligne qui peuticeluy reGangle,
. eft ligne pounant vn rationel & vnmedial.

Soitlere@®angle AD, comapris dela gationcllc ABA dubinome cinquicfme
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A€ : T dis (apresauoir conftruit comme aux precedentes) que R T. qui peus
icelay re@angle, cltligne pouuantvn rationel & vomedial, - . . ., .
Carpuisque AC cft binome cinquicfime, AG peut plus que GC du quarré
d'vneligne quiluy el incommen(. en longitude : Et comme en la precedente
AF & F G feront incommen, Etles lignes RS. & ST [etontincomment. en
uiffance, & lc compofé deleurs quarrez fgauoirle retangle AL eft medial par
£1z!.'p.m.cat les lignes AB.& AG font rationeiles-comment, en puiffance Ilc,ug
lement. Etd’autant que AB & GC font commen. enlongitude,parlaig.p.10s

GD cft rationel, auffi fera. fa moitié GM, & fonegal SY comprisdes lignes.

RS & ST, & parla40.p.30.RT cltligne pouuant va rationel & vnmedial,.
PROP. LIX. ' S

Sivn rectangle eft compris d’v:i‘g'ligné ra:i’oncll"e”& 'd*vh

binome fixicfme, la lighe quipeuticeluy reangle, ¢ff

ligne pouuant deux mediaux. - - -

Soitlere@angle AD , compris dela rationelleAB & di binonue fixicfiid
A C, ( apresanoit conftruit comme aux precedentes, ) ic disque RT quipent.

iceluy re@angle, eftligne pouuant deux mediaux..

Car puis que AC eft binome fixiefme, AG peut plus que G C du quarréd’ve-

ne ligne qui lay eft incommenf. enlongitude, & fi les deuxnoms-fontincom+

‘menl. en longitude 3 larationelle AB: Etcomme il'a ¢fté demonftré-dlayz..

Po10. RS & ST ferontincomment..en puiffance;& fi parla r:p.so. Lereans.

gle AL, quicht le corpof¢ de leurs: quarrez eft-medial: Jtem GDeft auffimeds -
dial par la mefme prop. aufli medial fa moitié GM, & fon egal’ SY dorfit-
pris d'icelles lignes RS, $.T. Et fi iceluy re@angle SY, ou fon egal GM,.
cft incommcné au compof¢ des quarrez de RS & S T, fauoir AL: D'autant:
?ue les lignes A G.& G Ceflantiacommen(. cir longitude, s0lli AG 8 GH -
ctorit: Etparla, p.6.& 10.p.10.Les rectangles AL & GM [erontincommente.

Etpacla g1.p.10.RT fera ligne poudant deuxmrediaus. 4
PROP. LX. Six 5 =

i

Le quarré d'vnbinome, appli_qné furvne Iighg f‘ra;i(’;xiqil#;\

fai& lautre coftt binome premiet.. nc 0
: . 5. , ., o .} ¢

o d
. -Soit le binome P @ dinifé enfes noms aw poinrO, &

dl'binome_premicr..

Soit confiruit AKcgsh s quartbdo PO , & FL egalveeluyde OQ: ot

enident parlas.ps 2. qQue GD.clt cgal X deux foisleretangle de PO.& OQ: &

endivifant GG egallomentent, & en menant M parallells:2 CDoGM e

Aa ij,

be Jo- rationcllé A
foitfaictle reQangle AD cgal av quarréde P Q. Ie dif quel'autre coftd AC.




-
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cgallanseBangledePO& OQ:ledisdoncque AC .

cit binome premicr. S o y
Car puisque PQcft binome,PO & O Q_font A 5

rationelles commenf. en puiffance feulement, &
lears quarrez fetont rationaux & leurs egaux re-
@angles AR & FL auffirationanx, & parla zo.p,
10. les coltez AF. & F G lerontrationelles com- §——RL = 1
menf. g¥longitude 3 AB, & entreelles parlaz. P o_Q
p- 10. T parla 15, p. 10. La toute AGfera com- ' ,
menf, ¢n longitude 3 AF & FG, & parla1z. p. 10. clie fera rationclle &
commenf. ¢n longitude 2 AB rationelle : Ev d'autant que le reGangle de
PO & O Q_cft medial, fon double GD fera auffi medial,, & par 1a 21. p.
10. GC fera rationclle commen(. en puiffance feulement 2 AB, 2 laquellc AG
eftant commenLen longitude parla13.p.10.AG & GC ( qii font rationelles)
feront commenf. en puilfancefeulement, & paclazé6.p.10. AC et binome. Ie
dis en outre que ceft binome premicr: .
Carles deux quarrez de PO & O Q_fontplus grands queleur re@angle deux
fois: Partant AL plusgrandque GD, & AG plus grand nom que GC : & fiil
peutplus que iccruy GG, duquarré d'vne ligne quiluy eft commenf. en longi-
tgdc aglai7. p.io (e prouuera aifément comme aux precedentes que
cre@angle de PO, eft moyen proportionel catre les quarrez dePO
8 O Q, partant AK, GM & FL, feront continucllement proport. auffi feront
leslignes AF, GH, FG, & parla17. p. 6. Lere&angledcfaillant AN, fcra cgal2
GI, quartdu quarré de GC, ( veu mefmes que nous anons monftrdque AF , &
FG gp; commenf.cnlongitude, car {e fontleshypothefes dela 17. p. 10.) Ee
pyisque AG cft comment. enlongituded AB il eft euident que AC eft bino-
JSpc premier, L R g KRS
T ~~ PROP. LXIL

Lc qua_ffé -d'VI_lc' bimcdi;llc premicre, apliqué fur vne li-
*"‘gne rationelle, faicfautre cofté binome fecond. . -

Soitlabimediallcpremicre PQ, dinifée en fes nomsen O, (apresauoir con-
ftrait comme en la precedente ) le disque AC eltbinome fecond.

Carpuis que PQ _gft bimedialle premiere, PO 8 OQ_font medialles com-
menien ‘Pni(h'aﬂ‘ée fevlemrent comprenant vore@angicrationel,duquel le dod-
ble GD fera auffi rationel, Scpar:lazo.p. to. GC feratationelle commenf. en
longitude2 AB : Maisles deux lignes PO & O Q eftansmedialles, leurs quac-
g¢z {ontmpdiak, & Rursogiux redangles AK & FL: Et parlaxs, & 23. p.'10.
fetotal AL fera fnedial : Exparlnaz. p.1o.fonautrecoflté, AG fera rationel c6-
menl, en puiffance feulement i larationclle AB: Etparla 13:p: 100AG.& GC fe-
sont sationelioscomment. to puiflaste (culement; & puilas6. p.6. AC ferabi-
nome. Tedis d'ausndage: gu'il ¢& binome premiier. !Caritfe prouteraaifémen
commoatapresidintogas 18 G eft-plusgrand hom; Sequil peut plus queGC

LA - .

!
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daquarré d’vneligne quiluy eft commenf.enlongitade par la17. p. 10. Nous
auons aufli monftré que GC plus petitnom cftoic commen. en longitude 2 la
rationellc AB: & parlesfecondes deff. AC eft binome fecond.

PR O P4 LXIL

Le quarré d'vnebimediallefeconde, apliquée fur vneligne
rationclle, faitkautre cofté¢ binometroifiefme.

Soitlabimediallefeconde AQ, diuifée enfes nomsen O ( apres auoir con-
fruic comme aux precedentes ) Iedis que AC cftbinometroificfme.

Car pais que PQ_cft bimedialle feconde, PO & O Q font medialles com-
men(. en puilfance {eulement comprenant vn re@angle medial , duquel le
double GD(eraauflimedial, & parlazz,p. 10. fon autre cofté GC fera ratio-
nel commen{. en puiffance feolement 3 AB, 8 comme il acfté demonftréa la
precedente AG fera auffi rationelle cdmenf{ien puiffance feulement3 AB.Item
dautant que comme PO 2 O Q,, ainslequarré de PO au re&angle de PO
& OQ parla 1.p.6. ll eft cuident que le quarré fera incomment. au re&angle
(efansicsdeux lignesincommenf, en longitude)il fera auffi incomment. au
double du re@angle GD. Maisle quarréde PO-¢ftant commenfurable au quar-
réde O Q, parlaiys. p.10. AL qui cftle compofé diceux quarrez fera com-
menl.au quarré dePO, & parla13.p.10. Les re@tangles AL & GD fontincom-
menf. Etleslignes AG & GCrationelles, feront commenf. en puiffance feule-
ment, & parlazé.p.1o. AC eft binome. S - _

Iedisdanantage qu'il ek binometroifiefme, Car tousles deuxnoms fontin-
commenf, enlongitudei larationcllc AB, Etfc prouyeracommeaux deux pre-
cedentes que AG peut plus que GC du quarré d'vneligne qui luy eft commenl;
enlongitude, & par lesfecondes deff. AC eft binome troifiefme.

PROP. LXIIL

Le quarré d'vne ligne maieur, aplique fur vne ligne ratio-
i 3 . Y 7 - . .. v - -
nelle, faicl'autre cofté binome quatricfme.

Soitlaligne maicur P Q,dinifce en fesnoms en O/apres auoir co nftruit com-
‘me auxprecedentes ) icdisque AC et binome quatriefme. '
Car puis que PQ sft ligne maieur, PO-& O Q font incommenf. en puiffan-
“ct, comprenant vnrectanglemedial, & le éompofé de lears quarrez rationels
‘partant fe réctangle AL eft fationel & fon autre cofté AG rationel commenfl
. enlongitudei lamtionclle AB, parfazo. p.10.Item lere@angle GD cftant me-
‘dial, pa¢ha22. p.10.GC fera rationclle commen(. en puiffance fculement 3 AB:
*Et parlain.p, o, Lesrationelles AG & GC feront commenf.en puiffance feule-
ment & parlais.p.10.ACclt binome. - , :
+ ledisdauantage qu'itef’binome quatriefme. Car puis que les lignes PO &
' ) Aa iij
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0Q fontincommentf; en puiffance leurs quarrez (eront incommenf. partane
auffi leursegaux re@angles AK FL, & leslignes AF & FGincommen. (def.
quelles cft compris le retangle defaillant AN') & par la 18.p.10. AG quictt
commen( enlongitude 3 larationelle, peut plus que GC du quarré d'vae ligne
quiluy eftincommenf. en longitude, & pacles fccondes deff. AC eft binome

quatricfme. . i
..‘l X ~‘:. PROP. LXlV. .

Le qfiarré d’vné,ligncipouhant vn rationel & vn mcciial,
apliqué {ur vneligne rationelle, fait l'autre cofte bino-

~ mecinquiefme.

,. Soitla ligne pouuant va rationel & vn medial
PQ, divilée en O(apresauoir conltruit comme aux
preced.) [edisque AC et binome cinquicme.

Car puis que PQ_eftligne pouuant vnrationel &
-vnmedial,PO & O Q font incommen(. en puifan-
cecomprenant va tectanglerationel, 8 le compofé
de leurs quarrez medial: Pargant le retangle AL eft
aufli mcgial;& parlaza.p.10. AG clt rationelle ¢5-
menf. en puiffance feulementa AB. Itélere@angle
de PO & PQ eftantrationel,fon double GD fera auflirationel, & par Ia20.p.10.
GCferarationcllecommenf enlongitde 2 AB & parla 13, p. 10, Lesrationel-
les AG & GC [erent commen(. en puiffancefenlement, & parlaz6. p..1o. AC
ferabinome, Ie dis, de plus qu'il eft binome cinquiefme.Car GC eft commenL,
en longitudel larationelle AB, & fi on prouneracomme enla precedente,que
AG peutplus que GC du quarré d'vacligne quiluy eftincommen(, en longitu-
de,& parlesfecondes deff. AC cftbinome cinquicime,

PROP. LXV.:

o : . S S g . .
Lequarré d'vneligne pouuant deux mediaux , apliqué fur
vneligne rationelle, faicl'aucre cofté binome fixiefme.

Soitla lignepounansdeux mediaux PQ; divifie en O (apresauois conftruit
comme aux precedentes) ie dis que AGcft binome fixielme, ,
Car puis que PQ cftligne pounant deux mediaux, PO & O Q_font incom-
‘menl en puiffance,comprenant va re@angle medial, incommenfurable an
corapofé deleurs quarrezauflimedial: Ainfi il ¢ft cuidentque AL & GD font
mediaux & incommenf, & parlaz2.p. 10. Leursautres coftez feront rationanx
commenf, en puiffance fenlement entre cux & la rationelle AB : & par 1a 36.
.10, AC et binome, duquellesdeux nomsfontincomment. en longitmde2 la
gationclle AB: & commeil a efté demonfteé aux precedentes AG peut plus que

L4
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GC du quarté d'vneligne quiluy cft incommenl enlongitude, & parlesfecon-
desdeff. AC cft binome fixiefme. -

PROP LXVI Six. 6,

La ligne commen(.en longitude au binome, eft aufli bi-
nomedemefmeordre. ;

Soitla ligne DG, commen(. enlongitude an
binome AC,icdis qu'clle eft auffi binomede

me{me ordre. A B ¢'l
Qu'il ne foit ainfi (eftant AC binome di- B r__ G

uifé en {es noms en B)de DG foit retranchée D

F quifoitd AB,cédme DG eftd AC:parlaig.p. 5.

lerefte FGferaaurefte BC,commele tout eft autont: & parlan. & 16.p.5.AB
feraa BC, comme DF eft3 FG. Mais AB & BC font rationelles comment en
puilfance feulement, & paclato.p.10. DF & FG feront rationelles commentf,
en puiffance feulement ( cat DF eft commen(. 3la rationelle AB eftant a icelle
commelatoutedlatoute ) & parla36. p.10. DG eftbinome. Maintenant ie dis
qu'il eft auflibinome de mefme ordre.

Carfi AB peut plus que BC du quarré d'vneligne quiluy foit commenf. en
longitude, au(% parlai4.p.10.DF pourrade mefmeplus queFG:Etfi AB. eft
commenf. enlongicude, 21arationnelle, auffi fera DF parlazo.p.10. Et AC, &
DG ferontbinome premier: Si BC eft commenf. en longitude 2 la rationelle
aufli feraF G, ainfi AC & DG ferontbinomefecond: Si AB & BCfontincom-
men{. enlongitude rarationeleaufli feront DF & FG, & AC & DG feront
binometroificfme. Lerefteeft aifé parla14.p.10. & 10. p. 10. Partant AC &
DG font binomes de mefme ordre.

PROP. LXVII i

La ligne commenf. d vne bimedialle, eft aufli bimedialle
de melme ordre. ~

Soitlaligne DG, commenf.alabimedialle AC, Iedis qu'clie et aufli bime-
dialle de mefmeordre.

Car (apresanoir conftruit comme enlaprecedente) AB feraa BC,comme
DFAFG, & ABcommen{.2 DF : Mais AB & BC fontmediallescommentf; en
puilfanccfeulement, & parlazg. & xo.rp. 10. DF & FG feront medialles com-
menf, en puilfance fculement : Et DG fetabimedialle, Maintenant comme AB
3DFainfiBC 3FG, & parla22.p.6 Lequarréde AB fera au quarré de DF,com-
melere@anglede AB & BCeftaure&tanglede DF & FG ( eftant iceux re&an-
gles femblables d’autant qu'ils ontles coftez proport.) Maisle quarré de AB eft
commen{.au quarréde DF, ainfi patlaro. p. 10.lesfe&angles ferontanflicom- -
menl.que fif'voeft rationel , Vautre feraauflirationel. Et AC& DG feroit bi-
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bimediglles premicres: Que fi 'va desre@angles eft medial , Vantreferaanfli
medial, & AC& DG feront bimedialles fecondes. : :

PROP. LXVIIL

Laligne commenf. i vneligne maieur, eftaufli lignema-
ieur, |

Soitlalione DG, commen( 2 la ligne maicur .
AC.ic disgqu'cllc citaufliligne maicurl.g 3 ,B ,J

Car (apres auoir conltroi&t commeauxprece- F_ ,0/
dentes) 2AB feraBC commeDFaFG,8 AB eom- a
men(.3 DF: Mais A B & BC font incommenf. en
puiffance, aufliDF & FG ferontincémenl. Item puis queicelleslignes AB BC
DF FG font proport.parla 22.p. 6.leurs quarrez fecont proportionaux, & en ¢5-
pofant,les deux de AB & BC{erontau feulde AB,commeles deux de DF & FG
fontaufculde DF, lequel eftant commenf.au quatréde AB,auffilesdeux de
DF & FG feront parla 10. p.1o, commenf auxdeuzxdec AB & BC: & ferontra-
tionaux comme iceux. Item on prouucra commecala precedente que le ree
Qangle de DF & FG cft commen(. aurce@anglede AB & BC: lequel etantme-
dial,auffi (era celuy de DF & FG : & DG fera ligne maicure.

PROP LXIX
La ligne commenfurable a vne ligne pouuant vi ratios

nel & vn medial,cftaufli la ligne pouuant vn rationel
& vnmedial. |

Soitla ligne DG commenfalaligne pouuant vn rationel & vn medial AC:
Yedis qu'clleeft auffi pouuant vn rationel & vn medial.

Car( aprestelle conftru@ion qu'aux precedentes ( on prounera que comme
AB & BC fontincommenf. en puiffance,auffi feront DF & FG. Item les quar-
rezde AB & BC compofezferont commenf.au compolé des quarrez de DF 8¢
FG,&lcreQanglede AB & BC feracommenf.aurc&tangle de DF & FG,mais
le compoft des quarrez deA B & BC clt medial & leurre@angle rationel,2ufli
Ye compofédes quartezde DF & F G fera medial & leur re@angle rationel : &
DG fcraligne pounant vn rationel & va medial. parla4o. p.10.

PROP. LXX.

La ligne commenfurable 2 vne ligne pouuant deux me-
diaux, eftaufliligne pouuant deux mediaux.

Soitla ligne DG, commenf. dlaligne pouuant deux mediaux AC::Ic disavflx.
qu'cllc <t lignepounant deux mediaux. o :

Car
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Car ( apres conftru&ion fai¢te comme aux precedentes) on trouuera toutde
mefme que DF & FG fontincommen(. e puifflance, que le compofé de leurs
quarrez eftmedial,& leur reGtangle medial: Mais puis quele compofé des quat-
tczde AB & BC, cftau compofé des quartez de DF & FG,commele quarré de
AB auquareé de DF : Et queparla 21, p.6. comme le quartéde AB au quarré
de DF, ainfi lere@anglede AB & BC aurc@angle de DF & FG: patla n. p. 5.
Lecompofé feraau compofé, commele re@angle au re&tangle : Et en chan-
geant, commele compofédes quarrezde AB & BG eft incommen(. A leur re-
&angle, auflile compolé des quarrez de DF & FG cltincommen(, dlcur rean-
gle, Etparla 41.p.10. DG cftligne pounant deux mediaux.

PROP. LXXIL Six.7.

Si vnefuperficie rationelle & vne medialle fontioin&es,.
la ligne qui peut tout lecompofé ¢ft binome, ou bi-
medialle premiere, ou ligne maicure, ou ligne pou-
uant vnrationel & vamediah

Soientioinées deux fuperficies A rationclle
& B medialle,icdis quela ligne qui peur routes- ¢d_F G
les dcux et binome, ou bimcdiaﬁe premiere, ou ~
lig ne maicur, ou ligne pounant vn rationel &
vnmedial, Als

Car premicrement les deux fuperficies ne | -
feauroient eftre egalles (' car ol clles feroient : .
toutes deux rationelles ou toutes deux medial- HIY
les) Soit donc premicrement A plus grande que h
B: Etfurlarationelle CD foientbaftislesdcux re@angles CH, egata A : & FI,.
egald B. Donc CH ferarationclle, & F Imedialle plus petite que CH : Ee parla:
20. 212, p. 10. CF & FG feront rationelles, CF eftant comment. en longitude -
CD, & FG, commen{ 2 icelle en puilfance feulement: Ecparla 1. p. 10, CF &
FG ferontcommen. en puiffancefeulement , & par la36. p. 10. CG fera bino-
me divifé enfesnoms enF : Ecparlar.p.6. CH cxant plus grande que FI, CF’
ferale plusgrand nom, lequel peut plus que FG du quarré d'vneligne quiluy et
commenf, ouincommenl. cn longitude : Si commen(. (eftant CF commenf.
enlongitudedla rationelle CD) CG ferabinome premier: Etparlasq. p. 10.1a
ligne qui pentlere@angle Cl cftbinome. Siincommen(. CG fera binome qua-
tricfme, & parla§y. p.10.laligne qui peuticeluy re@angle Cleftligne maieure, .
Quefi Acelt plus petitque B, aufli CH fera plus petit que FI, & CF fera le plus-
petitnom c6menl.a larationelle CD: & par cemoyen CG fera ttivnomc fecond:
ou cinquicime:Sibinome {econd,par'a g5.p.10.laligne qui peut lere@angle CI'
eft bimedialle premiere, Sibinome cinquicfme, parla(8.p.10.la Igne qui peut:
lereQanple Cleft lignepouuant vorationel 8¢ yo medial. .

Bb
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PROP. LXXIL

Si deux fu_pcrﬁcics medialles incommen(urables fong
joinckes, la ligne ?uiv-pcut» tout le compof¢ eft bime-
diallefeconde, ouligne pouuant deux mediaux.

Soientlesdqux fuperficies mediallesincom.-
menf. A & B: Iedis quelalignequi peut soutes : 4 FG
les deux eft bimedialle feconde, ou ligne pou- '
uant deux mediaux. : 2 D
Soitfai&econfiruGtioncommeenla prece- | A | B
dente fur la rationelle CD : Les re@angles CH
& Flferontmedidux & incommenf.Et parla22, L~
p-10, CF & FG ferontrationclles commenl, en D HI
puiffance feulement entre elles , & 2 laratio-
neclle CD:Etparlai6. p.10. CG ferabinome, Soit donc CF leplus grand nom:
Car CF & FGnefcautoient cftre cgalles, dautant qu'ellesfont incommenf en
longitade : Donc CF peat plus que CG du quarré d'vneligne qui luy eft com-
menf, ou incommentf. en longitade. Si commenf. CG cft binome rroificfme
(eftansles deuxnomsincomment: en longitude 2 1a rationelle ) & par la g6. p.
30.lalignequi peut le re@angle Cl et bimedialle feconde: Siincommenf, GC
{erabinome fixicfme, & la ligne quipeutle re@angle CI eft parla s9.p.10.ligne
pouuant deux mediaux., -

SCHOLIE
Lebinome & lesfuiuantescing fortes delignesirrationclles font differentes
entre clles 8 2la medialle, Carle quarré d’vncligne medialle ,appliqué fur vne
lignerationellc, fait adtre cofté rationel comment. en puiffance feulement ala
rationclled laquelleil et appliqué parla 31. p.10. oo
Maisle quarré d'van binome, fait autre cofté binome premier.
Lequarré d'vnebimedialle premicte, faitI'autre cofté binome fecond.
Lequarré d' vnebimediallefcconde, fait I'autre cofté binome troificfme.
Lequarré d'vaeligne maieur, fait'autre cofté binome quatricfme. -
Lequarcé 'd'vnclignc pouuant vasationel & vn medial, fait 'auere cofté bi-
nome cinquicfme. : : o
lr.equané d'vacligne pounant deux mediaux, fai&'autre cofté binome G-
xiefme, :
~ Maisilfaut teufiours entendre qu'ils foient appliquez fur vne ligne rationclle.
Et puisque tous ces coftez font differens entre eux , il cft manifefte que toutes
icelleslignesirrationellesfont differentes entre elles.

ICY COMMENCENT LES SIXAINES
des lignes irrationelles par le retranchement.
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PROP. LXXIIL

Sid'vne ligne rationelle,on retranche vae lighe rationelle
commenf. en puiffance feulement dlatoyte,lerefteeft

irrationel: Soit appellé Refidu,
SoitretranchéedelarationeleACl -~ - /-
rationclie AB, enforte que AC & AB
foientrationelles commenk en puiffan- S _
cefculement: le disque le refte BC eft é- : ? 9
itrationel. : . ’
Carpatlar p.6.comme ACeft3AB = o
ainfile quarréde AC clt aure@anglede AC & AB:mais AC cftincommen(len.
longitude 3 AB, & parlaio. p.1o.Lequatré de ACincommenf.aureéangle
de AB & AC: partantauffiafon double :mais les quarrez d¢ AB & AC font.
commen(. & par la1g. p. 10.les deux enfemble feront commen(: au (culde AC
&parlas. p. 10. les quatrez de AC & ABfont incommen( 2 deuxfois leces
Qanglede AC & AB,lcfquelsauccle quarré de BC eftans egauxaux deux quar-
rezde AB & AC, parla 7, p. 2. ils’enfuiara quele quarré de BC auec deux fois
lercGanglede AB& AC chront incommeénl.diccux deox re@tangles:Et parla
16. p.1o. deux foisle retangleanecle quarré de BC (odles deux:quarrez de A
B & AC)ferontincommenf. au quarré de BC, lefquels eftansrationaux (carils
fontdefcris fur lignes rationelles) le quarré de BC fera irrationel s Partant la li-:
gne deBCferaauffiisrationclle appe e Refidu. _ S

PROP. LXXIV.

Si d'vne ligne medialle, on retranche vne medialle com:-
men{. en puiffance feulement 3 la toute, comprenant:
aucclatoutcvne reGangle rationel, le refte cftirratio.-

- ncl: Soitappcllé refidu medial premier. - 1 7

Soitlamedialle AC, delaquelle on:setranchiclamediallt AB'en (orte que A
B & AC foientmediallescommenL en puiffance feolement comprenant viges-
Qaungle rationel : Ic disquelerefte BCeflirrationet. .~ - -+
Carpuisque AB & AC fontmedialles, leurs quarrez feront mediaux; mais-
incommen{ av double durc&@angle de AB & AG, lequel cft carionel : Ex-parla.
7. p. 2.deux fois'ereQangle de AB & A Caucc le quarré de BC eftans egaux:
aur quarcezde AB& AC {crontincomment, au double du re@angle de AB &:
AC, & parlarg.p.10.le.quacré de BC fera incommenf: an double du- reftangle
AB & AC,lequel eftantrationcl, le quarré de BC fera irrationel , & la ligne BC:
irradionclle, Quisadppellerarefids medfalpremier. |, ° -
Bb ij:
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PROP. LXXV,
si d'vne lighe medialle, on retranche vne ligne medialle
commenl. en puiffance feulement i latoure, compre<

nant auccicellevn re@angle medial, lereftc cfticratio-
ncl: Soitappellé refidu medialfecond. '

Soitlamedialle A C, de laquelle onte. A

tranchelamedialle AB, Enforteque AC & v ? j@
AB foienc commenf. en puiffance feale- D F o

ment comprenant v re&anglemedial: Ie
dis quelereteBC eftirrationel. .
Cacfion fai& le reCtangle DK anx
Jeux quarrez deAB & AC , duquclon re-
eranche D I egal 3 deux foislere@angle de ' '
AB&AC,lerefe FKparlag.p.aferacgdl g I R
au quareé de B C, Mais AC 8 AB eftant
medialles , lcurs quarrez feront mediaux & commenf. & parla 15. p. 10.1e
compofé dicoux et medial DK. Item le re@anglede A C& AB eft medial,
& par confequent fon double DI aufli medial : mais parla 26, p.10. vame-
dial n’eft pas plus grand qu'vn medial d'vac figure rationclle, partant FK fe-
1a irrationel; &BC qui le peutaufiirrationel, qu'on appellerarefidu medial

fecond.
SCHOLIE.

Quclqu’vn pourroit s'eltonner pourquoy nous nous fommes cfloignez de
1a diligence de Theon cndemonttrant cefte prop. & la 78. fuivante, penfant
quelacontlufionn’eft pas fi certaine que célle de Theon: Car encores que pae
12 26.p.ro.Fexcez desinegaux medisux foitirrationcl,il peut eftre aufli medial,
& lerefte BC feroitaufli medial : qui eft contrelintention dePautheur quiveut
quetoutes c¢s ligres irrationeltes foient differentes de la medialle. Mais on
pourroit obic&etle mefme contre lesconclufionsde quatre autres forees de re-
fidu, aufquelles on prononce que tout ce qui eftincommenf aurationel, cft
irrationcl, & il pourroit eftre aufli medial , ce qui n’cft2 pas vneforte de refidu:
Partantil eft cuident quece n'eft pas icylelicu de demonicer la difference de
ccslignes, tantentre elles que de la medialle: il fuffit (feulement de monftrer
qu'el%es fontirrationelles: Et cefte demonftration eft plusbrefue, facile , & plus
intellig ible que celle de Theon ny de Campanus. Co

PROP, LXXVL

Sid'vne lignc droiéte,onenretrancheravne partieincom-
menf{urableen puiffance 4 la toute, comprenant auce
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icelle va re@angle medial , & le compofE deleurs quar-
rez rationel, le refte fera irrationel: Soitappellé ligne
Mincure. '

Soitla ligne droite A C, delaquelle:
on retranche AB incommen(, en puif- A d
fance 3la toute AC, comprenantauec B
icclle vn re@angle medial, & lecompo- M
f¢delcursquarrez eft rationel:Ic dis que
lerefte BC eft icrationel.

Carpuis quele compofédesquarrezde AB,& AC eftrationel, il cftincoms
menf. aure@anglede AC & AB, lequel ¢ft medial, partant aoffi au double
diccluyre&tan g%c: & commeila cfté demonftréd la 73.p. 10. iceux quarrezde
AC & AB,feront incommentf. au quarréde BC, lefquels enfemble faifant vn
rationel : Iequarréde BC eftirrationel, & B Cligneirrationelle, quon appelle-
ta ligne mincure.

PR OP. LXXVIIL

§id'vnelignedroite, onretranche vne partic incommen-

furableen puiffanceila toute, comprénant auec icelle

* vn re@anglerationel , & le compof¢ de leursquarrez

- medial, le refte ferairationel : foit appelléligne faifant
aucc vnefuperficierationelle va rout mcdiaf

Soit laligne droite AC, de laquelle on re-
tranche AB incommen(. enpuiflance 2 la tou-
te, comprenant auecicelle vore@angle ratio- A Bn 1
nel, & le compof¢ deleurs quarrez et medial: ¥ v '
Icdisquelerefte BCeftirationel, '

Carpuis que leretangle de AB & AC cft ra- -
tionel ,auflifera fon double, & incommenf. au compofé des quarrez de AC
& AB,lequcleft medial, & parce quia cfté demonftréd la 74.po.le refte BC
feraicrationel appelléligne faifancanec vnefuperficierationclic,vn tout medial,
ainfiappellé 2 caufe quele quarré d'icelleligne adiouftéauec vae fuperficic ra-

(]

tioriclle fait va tout medial commeilapparoiftradlazog.p.1o0.

"PROP. LXXVIIL

Sid'vneligne droite, on retranche vneparticincommen-

furable en puiffanceala toute, comprenantauecicelle
Bb ijj
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vare&tigle medial,incom enfurableau copofé deleurs
uarrez aufli medial, lereftecfticrationel: foitappelle
?ignc faifantauecva fuperficie mediallevn toutmedial.

Soitlalignedroite AC, delaquelle onre- A B O
tranchelaligne AB incommenlurablc en puif-  * Y Y
fanced latoute,comprenant auec icelle vare. D N &

@angle medial incommenfurable au compo-
fé deleurs quarrezaufli medial:le dis quele re-
fte BC cft irrationel.

Car fi on fait mefme conftruction qu'en
1a 75. p.10.On conclueracomme dicelleque : .
lereGangle F K cft irrationel , partantavfli H I K
icrationellelaligne BC qui peuticeluy: quon
appellera ligne faifant avec vne fuperficic medialle vn tout medial :ainfiap-
pelleepar ce quele quarré dicelleaucc vne fuperficic medialle fait vatout me-
medial commeil aparoiftra 3 la110.p. 10,

SCHOLIE,

- En cesfix propofitions detnieres, oul'autheur monfireorigine des refidus
ilnc veut dire autre chofe finon quc fi aux fix fortes delignesirtationelles, on
_ retranchele plus petit nom duplus grand, ce qui reftera et refidu. Comme (G
dubinome 4: — 7. 10. duplus grand nom 4. ontetranchele pluspetit,reftera
4. — ¥. 10.lequel refidu eft irsationet  aufli fi du plusgrand nem d'vne bime-
dialle onretranchele plus petit nom cequirefie eftierationel appellerefidu me-
dial, Si du plas grandnom delaligne maicur.onretranche leplus petit nom,
cc quirefte cft ligne mincure, &c.

PROP. LXXIX.

Onnefcauroiradioufterau refidu,qu'vne feuleligneratio-
- \
nelle commen{ en puiffance feulement 3 la toute.

Soit le refidu AD,auquel onadioufte DB en
forve que AB & BD foient rationclles comméf. :
enpuiffancefeulement: ledisquonnc yenad- K __ D~ B (4
iouftera pas vne autre d¢ mefme forte. , v
Autrement, foitadiowftee DC s'il cft poffible:
enforce que AC, & CD foient rationelles com- T
men( en puillance feulement, Maintenant parla7. p.2.lesdens quarrezde AC
& CD font plusgrandsque lereangle de AC & C D, deux fois du quarsé de
AD. Pareillement les deux quarcez de A B, & BD foat plus grands que deux
foislere@angle de AB & BD, du mefmequasté de AD , & en changeant les
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qlumcz excedront autant les quarrez, que les reGangles excedent lesre@an-
% es, & d'autant queles quarrez font rationaux, leur excex feca rationel, & AD
crarationelle : Pareillementles reCangles eftant mediaux, leuc excezfera me-
dial , & parla 26, p.10. irrationel, 8 AD fera irrationelle.Mais tantoft elle eftoie
rationclle: cequinepeuteftre. Dout on n'a peu adioufteraurzefidu AD autre
ligne conuenable que D B,

SCHOLIE

Campanus meticy vn lemme pour pronuer, queles quarrezde AB & BD,
eftans aurant plos grands, que deux fois le re@anglede AB & BD, comme
les quarrez de AC & DC lont plusgrands que deux foisle rectanglesde AC &
DC: Quel'on peutenchangeant dire queles quartez excedent autantles qua-
rez, quelesrectangles, excedent lesre@angles: Mais cecy cftaifé 3 prouuer pa
addition & fouftra&ion de chofecs egalles, N

PROP. LXXX

Onne fcauroit adioufter au refidu medial premier, qu'yv-~
ne feulle ligne medialle commenfurable en puiflance
fculement a la toute , comprenant auec icelle vn re-
étangle rationcl.

Soitlerefidu medial premier AD ,auquel onadiouftela medialle BD , en for-
teque AB, & BD , {oient medialles comment. en puiffance feulement com-
‘prenant vn reangle sationel:2edis quionny en adiouftera pasvne autreen
melme forte, ‘

Autrement foit encoresadionftee DC felon lerequiss'il eft poflible, Main.
tenant parla 7.p.2.il feprounera cdme gnla precedente queles quasrez’de AC,
& CD,excedent les quarrezde AB, & 8D du quarréde AD.It& quelesreétan.
glesde AG & CD excedent les re@anglesde AB & BD dumefme quarré de
AD: Orlexcez des quarrez quifont mediaux doiteft irrationel, & U'exces des
re@angles quifont rationaux doit eftserationel, ainfi le quarzé de AD feroit
rationel & isrationel ce qui eft ablurde. Doncd AD onn’apen adioufler autre
ligne que BD felon le requis. o

PROP. LXXXI

©nnefcauroitadiouftet au refidu medialfecond, qu'vne

" {euleligne medialle commenfurable en puiffance feus

lementa la toute, comprenant auec icelle vn re@an-
glemedial. '

-
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Soitaurc(idumedial fecond AD adiouftee
DB en la forte que demande la propofition: cH I
Ie dis qu'on ny adiouftera pas vneautre enla ~
me{me forte.

Autrement fi faire fe pent, foit adiouftee
vne autre D F cntl:x ({;ortc rcm;i(e. Et furlara-

ionelle FK feit baltiFM cgal aux deux quar- | :

erezde AB& DB, & parl§7.p.;.'.apresguoit K _ el i K
balty GM cgal 2 deux fois lc reGangle de AB A »B C
& BD, FL feracgalav quarré de AD: Item foit .
bafti FN egal aux deux quartezde AC & DC, puis que FL eftcgal au quareé
de ADaufli GN fera egala deux fois lerc&angle de AD & DC par 7. p.2.

Maintenantles quarrezde AB & D B font mediaux ( cftans faictsde lignes.
medialles( & fideuxfoislerc@angle de AB & BD doit cltre medial , partant
leurs egaux re@anglesFM & GM {eront mediaux : lefquels appliquez fuc lara-
tionelle FK ,aurontles autres coftez FH & GH rationaux commenf. en puil~
fance feolementa FK patla 22, p. 10.en apres le quarté de AB cftant aure&an-
Ple de AB, & BD,commeABclt2aBD, parla1.p.6. elles font incommen{ en
ongitude , & par laro.p.10.lc quarré de AB feraincomment. au re&anglc de
AB& BD, &2 fon double GM. Item le quarré de BD eft commenf. au quar-
ré de AB & parla 15, p.10. leur total FM fera commenf’. auquarté de AB,
anquel GM cft incommenf; Et par la13.p.10. FM & GM (erontincomment,
aufli (eront leslignes FH & GH parlar. p. 6. & 10. p.10. lefquclies eftant’ ratio-
nelles fcrontcommenf. en puilfance fcuf::mcnr,& pacla7s.p.10, FGfera refidu
& GH fa conuenable. Par mefme difcoursFG (e trouuera refidu, & fa conue-
nable GI (i onmainticnt que DC (oit bien adiouftee 2 A D, & felonlerequis)
Ce qui feroit contrela 79.p.10. Donc au refidu medial AD onn’apeuadiou-
fer autre conuenable que DB.

PR OP. LXXXIL

Onnefgauroitadioufter 4 la ligne mineure, qu'vae feule
ligneincommenf. en puiffance ilatouee, comprenane
auccicelle vn reGangle medial, & le compofé de leurs
quarrez rationcl. »

Soitadiouftécalaligne mineure AD,
laligne BD enlafurte requife: Ie dis que
onn'y en pourra adioufter d'autre en la A B )
me{meforte, v y )
Autrement foit adiouftée DC fclon
lerequis s’il et poflible : il fe prouuera
commeen la 79.p.10. queles deux quarrez de AB & BD excedent autant devx
fois le
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foisleretanglede AB & BD,que lesquarres de AC & CD excedent deux fois

Jere@angle de AC& DC: & en changeast les quatrez éxcedent les quarrez

d’va mefme excez , quelesreangles excedent les re@angles. Oreftans iceux
varrez rationaux & les reangles mediaux, il s'enfuiura qu'vn mefme excez
eroic rationel & itrationel. Donc DC n'a paseftéadioutté fclon lc requis,

PROP. LXXYXIIL

On ne fgauroit adioufter 3 la ligne faifant auec vne fu-

~ petficic rationelle va tout medial, qu'vne feule ligne

incommenfurable en puiffanceila toute, comprenanc

- aucc icelle vn ré&aﬁgfq rationel , mais le compof¢ de
" leursquarrezmedia. o

' Soit laligne faifant auec vae fuperficie sationelle va tont medial AD,2:ls:
quellc on adiopfte DB enla forte demandée : Iedis qu'on ny poursa adioufter
vnautreenlamefmeforte, | - .

Aurtrement s'il eft poflible foitadiouftée DE felon le -requis:il (¢ prouuera:
comme en la precedente queles quarrez de AC, & CD, exccident)es quatgezde:
AB & BD d'vn mefme excez,que deox foisle re@anglede AC & CD-excedent.
deux foisle re@ahgle de AB, & BD, f¢auoir du quarré de AD: lequel comme:
enla precedenteferoit rationel & irrationel fi on pouuoit encores adioufter. C.

Df{elonlerequis. O U S PR
o . PROP. LXXXIY. ..

On nefqauroitadiouftetilaligne faifant auecvne fuperfi-

~ ciemediallevn tour medial, qu'vne feuleincommenfu-
rable en puiffanced latoute ,comprenant aucc icclic va
redtangle medial , incommenfurable au compofé de-

leursquarrczaufimedial. - 0 o
~ Soitlaligne faifant avecyne fuperficiemes
dialle vn tout medial A D,i\'laqudloon adiou-
fte BD enlaforte que demandcela prop. Ie dis
qu’on n’y en pourra adioufter vnauugenla
mef{me forte.

Autremgntfoitadiouftée DC enlaforteres. |
si{cSil ¢t poffible (apres auoir sonflrvitain:. .- 17
.qu'en W81 p.10.) le compofédesquarrez .yt

deAB&BD c&a:j;mgdial & incommenfura- A . B
blea deuxfoislere@angle de AB & BD auffi

N st o W R
-maedial, leurs egaux retangles FM; & GM fesont meditux & iﬂ@é’*""ﬁrﬂﬁ%'
) DY 8

»
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blcs: Beparla 2. p.1o. eftansappliquez fur la rationelle FK leurs autres coftex
FH, & GH [ctontrationelies, & patla1. p. 6. & 10. p. 10. comment. en puiffan-
e feulement, ( puis queleursre@angles foncincemment. ) & parla 73. p. 10. F
G ferarefidu,auquel GH fera la conuenablementadiouftée : Que fi DC cftoit
adiouftée 3 AD autce que BD felonlerequis, onpourroit anfli adioufter au ree
fiduFG vnaatee conuenable que GH, fgauoir GI : contrela 79.p.190. Donc oa
nc pounoitadioufterautre lignc conucnabled AB, lnon DB.

- DEFINITIONS TROISIESMES.

Eftant’propoféevnelignerationellé, &lerefidu: Lors que
latoute compofée durefidu & del'adiouftée, peut plus
‘quedadiounftée, duquarré d'vacligne qui luy eft com-
menfurable enlongitude. ’ ’

Silatoutceft commenfurableilarationclle, le refidu foic

refidu premier..

Siladiouftéc cft.commenfurable, la rationelle, Soic refi-

dufecond. =~ - | a

Si ny I'vne ny l'autre n’eft commenfurablea la rationelle,
Soit refida troifiefme. , -

Lors quela toutepeut plusqueladiouftée, du quareé d'v-

n.ec"}ignc jui luy eft incommenfurableen longitude.

Si ]a-tohw,e?t commenfurabled la rationelle, Soit refidu

watriefme,. .. ... . . .

Si l'adiouftée eft commenfurableilarationelle, Soit refi-

 ducinquiefme, .. . ool D0

Si nyl'vneny lautre n'cft cofamhenfurable 3 la rasionclle,
foitrefidu fixiefme. \

PROP. LXXXV.

o . I T 0 “',,' . ) . s
Trouuervn refidu premier.. - - -

Sofentdeus lignesrationellescommenlienlon- -~ - A °
gitude A& BD, fstemfoiurouuénle nombrequarré - B (& 'D
GK quipuifle eltre dinifé en nombre quareé KH, & ,__‘ii‘ Ny
aon quarré HG :Etdela ligne BD foit retranché  @uvsvelceen
CO delaquellele quarréfoitauquarréde BD, <6-

e le nombre GHett au nombee GK ( commedl a cfté enfeigné kla fin dela
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6.p.10.)ledis que BCeft tefidu prémies. - . U
¢ %u B)D eﬂ:qnqttttionellc, fon:umé fera wﬁrationg! » &lequarré de CD
ui eft 3iceluy commenombre nombre, feraaufli rationel: E¢ partant ratio-
ncllclaligne CD, mais d'autant qu'ils ne font pas comme nombre quatré 3 n8-
bre quarré, les lignes rationelles BD & CD feront commenf; en puiffance feu.
lement & parla73. p.10. BC et refidu. 4
Iedis d'auancagequiteft relidu premies:Cac B D effant plus deque CD
elle pourra plusque €D :{oitdu quatrédeF, Ainfiles qparrezde CD & F, fe-
gont €gaux atr qmn'& deBD : commeles dﬂummbres GH & HK.fon;epux
av feul deGK:Etparainfile tout quarré de 8D cftantan total GK, commele
eetranché quarsé de CD eft auretranché nombre GH: parla1g.p: s.le refte
-quarré de F fersau refte nombre HK ,commeletopt quarté de BD eftangors] -
nombre GK : & en changeantle quanéde BD [cra-au quartédcF, comme GK
€t 3 HK c'eft 3 dite comme nombre quarré eft 3 nombre quarré: Et parlag. p,
10.BD & F{eront commenflen longimde: Ainfila toute BD commenfien lon,
itudedlarationelle A, pent plus que CD adiouftee, du quareé d'vnelignequi:
gy eft commenfurable ea longitude , Bt par les tierces deff. BC cft refidy
premier, :

h : P RO P. -LXXXVI.

Trouuer vn refidu deuxicfme

Soientles deax rationelles commen. enlongt- A
tude A & CD, & au nombre quarré GH foit ad= -
deulté HK, en forte que GK {o0icd BIK'; comame T —
nombre quarré 3 nombre quagré : mais non pas vy WY Wl,.
GKAGH comme nombre quarré i nombre quar- * € covewiniifgeev g
5é : & foit rouué BD, delaquellele quarré foican - e
quarré de CD, comme GR eft Y GH: fid'icelle onfétranche CDicdls queBC:
eft refidufecond. o P

+ Carle quari€ de la rationelle CD. et au quarre d¢BD cormimehombred:
nombre, par confequent rationet, & laligné BD' rarigriclle safs n'éftane’
,comme nombre qpareé 3 nombre quarré, les ratisnelles B D & CD feront
co‘r.rn;lmeuﬁ en puiflance feulenvent, parla 9.piro, Et par la 73 P« 10, BC fega:
refidu, R - B c -

11 fe prounera pareillement comme enila- precedénceique BD pent plas qde-
‘ gﬁ g}tli) q;;;r%é; gi'\'mc}_ignchui»luy ;f;clom‘nigﬁedimgigudc. léc§t qmzP ¢ adx%&-
fee comment, enlongitudedlarationtle'A’; Er partesticrées deff BG:
dt'refidu fecond,. - 3 o o ’EtP“n: o 'Eﬂ_'.BO

PROP. LXXXVIL: — -

» -

- i‘,- “- - B . ' .
Trouuer vn refidu' troificfme.

Soitlarati onelle propofee A; & lfsanﬁxSﬂ;sidﬁ&' Hi iérél inbfr:c‘ifuif’é' GK:
Coe.ij-
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en GH & HK: en forte que GKfoit 3 HK commenombre quatré & nombre
quarré , maisnon pasd GH:Etque Incfoitnyd -~ - ‘
GK ny 2 HG ¢ommenombte quarré 3 nombre B -—_-é____, "
quarré: Item foittrouné BD; delaquellele quar. .. rp—mer Y D \
gé foitau quartéde A, commeIetAG K: Etdi- r———v 228 3ibe
celle foitretranchée CD, delaquelle le quarré ? EEELEL) - CF) * &
foitau quarréde A, commel3GH, Icdis que. . = Fooosee-
BCeft-refidu troifiefme. - : R :
Caril eft enidenr qne pnicque commele nombre GK 21 ainfile quarré de

BD2A commel 3 GHainfile quarré de A au quarréde CD & en raifon egalle
comme GKAGHainfile quarré de BD au quarréde CD, maisGK n'efta GH
comme nombre quarré 3'-nombre quané, & parla9.p. 10.BD & CD feront
commen(. en puiffance fedlement, maiselles font anfli rationelles , car lears
quarrez font commenf. i larationelle A & par la73.p.10.BC cft refidu, ic dis
.dauantage qu'elle cft refidu troifiefme, IR BRI

- Car les quarrez de BD & CD ne font pas au quarré de A-comme nombre
quarré cft2 nombre quarré, ains feulement commeles nombres GH & GKau
nombre I & par la 9. p.10.BD & CD ferontincommen{en longitude la ra-
tionclle A. On prouucta aufli corome en 13 8. F 10. que BD peutplus que

CD du quarré de la ligneF qui luy eft comment. enlongitude & par les ticr-
ces defl. BC eft refidu troificfme. . .

PROP. LXXXVIIIL
Frouuer varefidu quatricfme.
‘ Spl-ig:x;t't'muﬁ«'s,lq;deuxmtibncllés A &BD

commenf. en longitude & fait trouuélenombre p— s A _
quarré GK. diui&gqn, forteque GKne foid GH B c____D

tiy 3 HK comme nombre quarréd nombic quar- B K 6v
;Z & foit trouucelaligne CD de laquelle le quar- @onsses Huoa K

té foitau quarré B I} comme GH cft2GK,icdis L
que BC c?l refidg quatriefme. R S
Car il fc protucraainfi quau refidu premier que BC eft refidn, Maintenant
BD cftant plus grand que CD elle pourra plus queicelle foit duquareé deF &
comme aurefidu premier commele.nombre GK 2 HK ainfile quarré de BD au
quartéde F, xn;isgcs deuy nombres nefont entre cux comme nombre qt_)a.l:_té 2
nombic quixé & parla 9, p1q.BD peutplusque CD du quarré deF qui lu{
alt incomment. enlongitude ,( BD eftant commenf, enlongitude 2laratione}-
1e) par les tierces vlcﬂg BC.clt sefidu quatticfme. .

PROP. LXXXIX.

Trouuer v zefidu cinquiclme.
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Soienttrouunéesles deux lignes rationelles com- A

men(. enlongitude A & CD & au nombre quarré ) DA I
GH foit adioufté HK enforte quele tout GK ne foit T'c____]?
a GH ny HK corame nombre quarré A nombre quac- T . v (-
1é, & foit trounée BD de laquelle le quarré foit au GererH- R
varréde CD comme GKA GH , ie disque BCeftre- -
zdu cinquicfme.

Car on prouucra comme aurefidafecond que BC cft refidu, 8 comme au
gefidu quatricfme que BD peut plusqae CD du quarré de F qui luy eft incom-
menf. enlongitude (" eftant CD commenf. cn longitude 3 la rationcllc A) BC
fera refidu cinquicfme parles tierces deff, :

PROP. XC.

Trouuer vn refidu fixie(me.

* Soitlarationnelle A & le nombre A
non quarré GK diviféen GH & HK aAavYe ™ n
en forte quele tout ne foit A fes par- ' -
tics comme nombre quarté A nom- gy VAT g Gpe

bre quarté, & foit trouué le nombre
I quinefoitny 3 GKny 3 GH commenombre quarréa nombre quarré : Teem
foient trounéeslesdeuxlignesBD & CD defquelles les quarrez foienc au quar-
rédelarationclle A comme les nombres GK & GH fontaliedisque BC cft
refidu fixicfme. ' ’ ’ _ '
Car commcil acfté demonfteé aurefidu troifiefmele quarré de BD fetrou-
ueraay quarré de CD non commenombre quarré 3 nombre quareé, & parla o,
p-_to. elles ferone incommentf. en longitude : mais clles feront rationelles
eftansleurs quarrez au quarré de larationelle A commenombre ¥ nombre,ain-
& clles feront rationelles commen(. en puiffance feulement, & pacla73. p. 10.
BC cft refidu : & comme au binome quatriefine la toute BD peut plus que
P'adioaftec CD du qoarré de F qui luy c‘}t incommen{, en longitude, & puis

queBD & CD fontincommenf. enlongitude 2 1a rationcllc A par les ticrces
deff. BC cft xefidu fixiefme,

SCHOLIE

Nous auons cy-deuant enfeigné comme il falloit trouuer les fix fortesde
binemes ennombres pourles treuuer plusfacilement enlignesilen faut autane
faire des refidus. Mais les binomes cftanstrouuez on troucra aifement les re-
fidus, n’cltant refidu autre chofe que lerefte dubinomelors qu'on 2 fouftrai®t
le plus petitnom du plus grand,, Doncpour refidu premierfaut feulement po-
fer binome premier ffnon qu'aulieu ~+ fautpoler comme 3. —+ 7. 5. eft bino-
premier 3.m=9 5. eft refidu premier, ainfi des autres.

Cec iij
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PROP XCIL Six 4.

Si vn re@tangle eft compris d'vaclignerationelle & & vxi
refidu premier, la ligne qui peuticeluy reangle eft
refidu.

Soit lere@angle AH compris dela ratio- A B _CDPFR
nelle AG & du refidu psemier AB:Ie dis
~ Euc Ia ligne qui peuticeluy retangle et res

d

u. '

Soit faicte celte conftruion generalle s
pour toutc lafixaine. Aurefidu AB foitad- @ H X ) O
souftec la rationelle BF en forteque AF & M_N [
FBlotentrationellescommenfien puiffance -
fealement, & foit BF couppce en deux egal- ) 4 2 R

lement au peint.C -spres avoirappliqué
vn rectangle fucta lignc_‘KF ‘ dcfaill:r}:tp d'?nc
figure quarree, c’cft & dite d’vae ligne egalle
dfon autre cofté & egal au quart du quarcé
de BF T)i eft le quarré de CF, & foit iceluy
rectanglede A D & DF : & apresauoir me-
neesleslignes BH, CI, DK,FL,patallellesd AG,Soit continuce GHiufques ea
L. En'lecond lieu {oit fait le quarré MV egal aure@angle AK , & furla diago-
nalle d'icelay MV {oit faitlequarré M Q_egal aure&angle DL, & foient conti«
nucesles deux lignesPQR & NQT : Maintenant CF eft moyenne propore,
entre AD & DF parla17. p. 6 car par hypotefe le quarcéde C Feft cgalaure.
Ganglede AD & DF, & parla1. p. 6.lere@angle CL fera milieu proport. en-

tre les deux re@angles Ak % DL, illefera.aufli entreleurs egaux quarrez MV

&M % Maislcre@angle MR et aufli milieu proport. entre.iccus quarrez, c6-
me ilcft aifc de provuer parlar. p. 6.repetee deux fois :. Donc CL ou BI fon

egal, fera egal au re@angle MR, Etpar confequent CK & NR ( eftant DL

egalled MQ Yiceluy CK fera avfliegald PT: ainfilere&angle BK (era egal au

gnomon TMR. Mais tout le quarré MV cftegal aure&angle AK': Parcantle

rectangle AH fera egal au-quarré QV. Je dis quelaligne QR quipeurleretan-

gle AH eftrefidu. Soit cefte conftrution gencralle 2 latoute fixaine.

. Carpuis que AB eftrefidu premier, les deus lignes A F & BF fontrationel-
1cs~commen2' en puiffancefeulement eftantlatonte AF comment. en fongitu-
de 2 larationelle AG, & pouuant plus quel'adiouftec BF du quarré d'vneligne
quiluy cft commenf. enlongitude: Et parla 17. p. 10. lere@angle defaillant au-
ralesdeux coftez AD,& DF commenf. enlongitude, & parlaty. p. 0.1l ferone
commen{ enlongitudei la rotalle AF :laquelle cftans commen( enlengitude
dlarationelle AG; paclaiz, p.ro. AF, AD,DF, AG feront toutes rationnelles
commen( enlongitude, & parlary. p.10.leste@angles AK& DL feront ratio
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oaux. & leurs egaux quarrez MV & MQ auffirationaux, &les lignes PR, &P

rationelles. -~

Pareillementlesdeux lignes BC & CF cftansegalles & comment elles le fe-
tontauffil leurtoute BF parla 15. p. r0. Laquelle BF cftans rationelle, BC &
CF ferontaufli rationclles commen, en puiffance feulementd AG commeleur
toute BF, & par laz1. p.10, lcursre@angles BI & CL feront mediaux. Mais le
re@angle MR cft egal au medial CK, partant a0fli medial & incommenf. au
qufartf rationcl MQ. Et parlar. p.6. leurs coftez P Q_& PR feront incom-
manf, en longitade, & pour autant qu’ils font rationaux,,ils feront commenf,
enpuillance (%‘ulemem, & parlays. p.10. QR et refidu, -

PROP. XCII.

Si vnre@angle eft compris d'vac ligne rationelle & d'va
refidu fecond, laligne qui peuticeluy re@angle, eft re-
- fidu medial premier.

Soitlere@angle AH, compris durefidufccond AB, & delarationelle AG:
e dis ( apresauoir conftrui@® comme enlagr. p.10. ) quelaligne Q R qui peut
iccluyre&tangle eftrefidu medial premier. ‘ '

Car puisque AB eftrefidufccond, lesdeuxlignes AF & BF font rationellos
eommenfurables en puiffance feulement ,eftant l'adiouftde BF commen{urable
enlo ngitu\de Alarationelle AG, & AF peutplusque BF du quareé d'vne ligne
quiloy cft commenfarable enlongitude: & parlaiy.p.10.Lere@angle dcgﬂ-
lantaurales deux coftez AD & DF commen{. en lonﬁicudc, & paclaig.p.10.
ilsferontaufli commenfurables2latotalle AF, & parla 13. p. 10. icelle totalle
eftantincommentf. cn longitude A larationelle AG, aulliferont AD, & DF qui
font rationelles: car ellesfont commenf. 2leur totallequi eftrationelle ) com-
menf. en puilfancefenlement2larationelle AG, & parlaar. p.1o desre@angles
AK, & DL feront mediaux, partant mediaux leurs egaux quarrez MV & MQ,
“&leurs coftez RP, PQ_ferontlignesmedialles,

Pareillement BF eftant commen{enlongitudelarationclle AG,auffi fera fa

moitié CF, & parla1g.p.10. lere@angle CL fera tationel : partant auffi ratio-
acl fon egalre@angle MR comptis des deux medialles PQ & PR, lefquelles
fontincommen(, enlongitude ) autrement leur seangle feroit medial parla
24.p.10.) & parla 74.p. 10. QR cft refidumedial premier,

~_PROP. XCHL = |

Sivnre&angle cfbcompris d'vne ligne rationelle, & d'vn
refidu troifiefme, laligne pouuanciceluy re&angle, cft
refidu medial fecond. ISy

L
)

rodoe s




168 ELEMENT

“ Soit lere@angle AH » comptis du refidn A B_CDODF
troificime AB; & de la rationelle AG (‘apres
auoir conftruit comme enla g1.p. 10.) ledis

que laligne %I_{ qui peuticeluy reangle, cft
3

relidumedial {fecond. ,
Car puis que AB eft refidu troifiefme,les & H 1 o
lignes AF & BF font rationcllescomment; en M KL
fpilfancc feulemérentreclies, & 2 la rationel- ,
¢ AG: mais AF peut plus que BF du quarré 4 2 R

d’'vocligne quiluy eft commenf. enlongitude,
& parla17.p. 10. AD & DF feront commenf,
en longitude, & 2 leur totalle paclaiy. p. 10,
Et {cront rationciles comme icelle: Mais AF
eft commenf. en puilfance feulement lazatio-
nelle AG,& parlai.p.10.AD & DF feront ¢8-
menf{urable en puiffance feulementd AG: Erparlazt. pao. lesre@angles AK &
DL feront mediaux :aufli mediaux leurs egaux quarrez MV & MQ, & leurs
coftez PR & PQ ferontlignes medialles,

Parcillement BF eftantincommen( en longitudeala rationclle AG,aiffife.
rafamoitié¢ CF parlai3.p-10. Etparlaat. p.1o. CF cftant rationelle comme fa
double BF, lere@angle CL fera me.ial, partant 2ufli medial {on egal MR com-
prisdes deaxmedialles commen(. enpuilfance(culement PR, & PQ{car lcurs
quasrez font commenfur. eftansleors egaux re@angles commenf. ) & nefgau-
roicnteltre comment. eo longitude, cari! faudroitparlas, p.6. que MQ & M
R fuffent auffi commenfurable, & par confequentleurs egaux re@angles CK &.
DL, ce quin'elt pas, & parla 75. p. 10. QR eft reGdumedial fecond.

PROP, XCIIIL

Si vn re@anglecft compris d'vne ligne rationelle, & d'va
refidu quatriefme, lalignequi peuticeluy re¢tangle eft
- ligne Mincure.

Soit lere@angle AH compris de larationelle AG , & durefidu quatricime
AB(apres layauvoiradioufté fa conuenable & conftruit comme en la 91 p.10.)
Iedisquelaligne QR quipeuticeluy re@angle eft ligne mincure.

Car puis que AB cft refidu quatricfme AF & BF font rarionelles commenf
en puiflance teulement, & AF quick commenl..en longitude 2 larationclle A
6, pent p que BF Ju quartéd’'vneligne quiluy eftincommenf. enlongitude,

& pardd 8. piro; AD & DF fezontincommenf en longitude: parfat. p. 6. les

sectapgles AK & DL ferontincommen(.aufliferont]eurs egaux quarrez MV

Y& M&Pan:}ﬁt leslignes PR & P Q ferontincommen(, en puiflance: Mais AF

eltant commenturable enlongitude alarationclle AG, pacla 21, p.io. lcr:&;r;
gle
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gle AL fecarationel: Partantauflirationel (erale compoféde leurs egaux quar-
rez MV &MQ. Parcillement BF cftant commenfurable en puiffancefeulement
A AG,lere@angle BL feramedial parla 21, p. 10, aufli fera 2 moitié CL, & pac
confequent fonegal MR fera medial:partdtles deuxlignes PR, 8 P Q quicom-
prénenticeluy re@angle, medialles( eftansincomment. en puiffance)& le com-
pofé deleursquarrez eftantrationel parla 76, p.1o. QR eft ligne mineure. -

PROP. XCYV.

’S'ivn reGtangle eft compris d'vne ligne rationelle & d'vn
refiducinquiefme, laligne qui peuticeluy, eft ligne fai-
" fantauec vnefuperficic rationeile vntout medial.

Soitle re@angle AH, comprisdu refiducinquiefme AB & delarationellc A
G(apresauoirconftruit commeenlagr, p.1o.) Iedis que QR eft ligne faifant
aucc vne fuperficie rationelle vn touc medial. .

Carpuisque ABcflt refada cin?niefme sleslighes AF, & BF fontrationelles
commenfurables en puiffance feulement, BF eft commenfurable en longitude:
Alarationelle AG, & AF peut plas que BF du quarréd’vneligne qui luy eft in+
commen(.enlongitude,& parlar8.p.10.Leslignes AD& DF fontincommen-
furablesenlongitude, & comme en laprecedente PR, & PQ feront incom-
menf; en puiffance. Mais AF eftantincommen(. en longitudel la rationelle A
G, lcre@angle AL feramedial parla 21. .30, partant aufli medial le compofé
deleursegaux quarrez MV & MQ, '

Parcillement BF eftant commen{ enlongitude A 1a rationelie AG, par k194
p.10.lercéangle BL fera rationel,auffi fcra fa moitié CL,& fon egal MR com-
prisdedeuxlignes incommenf(urables en puiffance PR, & PQ, defquellésles
quarrezalemblez font;vn tout medial, & parla 77. p. 10. QR. fera Bgac faifant:
auec vnefuperficicrationclle vn tout medial. ' »

PROP. XCVL °

Sivnre&angle eft .compris done ﬁgne rationclle & d'vn
refidu fixiefme, la ligne qui peut iceluy, eft ligne fai-
fantauccvne fuperficicmedialle va tourmedial.

Soitlere@angle AH, compris durefidufixicfme AB & de la satipne]le AG
(apresauoir conftruit commeenlagr. p.1o. Iedis que QR eftlignefaifantaucc
yancfuperficic medialle vn tout medial. '

Carpuisque AB cftrefidufixicfme,AF & FB fontrationelles commenfura=
bles en puiffance feulement entreelles, & 3la rationclle AG,AF pouuant plus
queFB du quarsé d'vneligne quiluy eftincommenfurable en longitude, Etpar
la18.p.10 AD & DF feront incommenfusableen longityde: Et._cc:;nmucn

]



70 ELEMENT

deux ptci:edentcSPR & PQ feront incommenfurables en puiffance, & tout
ainfi qu'en la precedente le reGangle AL cftant medial, lecompofé de leurs

egaux quartez MV & MQ feramedial - Item BF cltant commenfurable en
- puiflancefculementa AG rationelle, lere&tangle BL feramedial, anfli fa moitié
CL & fon egal MR ,lequel cftant compris des deuxlignes PR & P Q incom-
menfurable en puiflance,defquellesles quarrez enfemble font vn tout medial
incommcnfurailc Y lcurrc&anglc MR auffimedial, parfa78.p. 10. QR eftli-
gne faifantauec vne fuperficiemedialle vn tout medial. On prouuera lincom-
menfurance du compofé des quarrez & dure&angle medial, par l'inconsmen-
furancec enlongitude deslignes AF & CF.

PROP. XCVIL Six.s.

Le quérré d'varefiduapliqué furvae rationellc ,fait autce
cofté refidu premier. . | :

Soit le refidu NO , & fur la rationclle AG Nb o P

foitappliquélerc&angle AH egal auquarré de 7 —v

NO: I¢ dis que lautre colté AB cft refidupre: A _B <

mier. ' : l
i

1 4

DF

Soit fai&e cefte conftrution generalle pour
toute lafizaine , {cauoir 2 NO foit adjouftée fa
. conucnable OP, & furlarationelle AG foit ba-
ftylereQangle AK egalauquartéde NP, & DL
egalau quarré de OP : mais AH cft egal au quas- { .
rgchO:& arlaz.p.2. BLferacgaladeux G H IK L
foislere@tangle de NP & PO. Partant BF cftant
coupécendcux egallement en C, & la parallelle CI eftantmenée: CL fera egalle
sure&angle de NP & PO:lequel eftant moyen proportionel entre les quarrez
de NP & PO(commeil a efté demonfteé aux precedentes) CL feraaufli moyen
rroport. entrelesreangles AK & DL ( quifont egaux 2 iceux quarrez) & par

a1 p.6.CF feramoyenneproport. entre AD & DF: & le quarré diicelle fera

egalauretangle de AD & DF qui cft le quare du quarré de BF. Il faut donc
monftrer que BA eft refidu premicr,

-Car puis que NO cftrefidu,& qu'onluyaadiouftéfa conuenable OP,NP &

- PO fontrationelles commen(. en puillance feulement, & leurs quarrez feront
rationaux, auffi rationel ferale retangle AL quileureftegal: & parla zo. p. 10.
le cofté AF fera rationel commenf. enlongitude2 larationclle AG. Item parla
21.p.10.lcrc@angle de PO & NP cft medial, partant fon double BL fera anffi
‘medial, & par la 21. p. 10. BF ferarationcllc commenf. en puiffance feulement
2 AG.Maislesdeaxre@angles AL & BL fontincommentf. carl'vn cft rationel,
 Fautre medial) & parlar. p. 6. & 10. p. 10. leslignes AF & BF font rationelies
' commen{. en puillancefculement, & pacla 7;.p.10. AB ferazefidu. le disd’a-
uantage qu'ileftrefidupremier. =~ 0 :
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Carlesquarrez deNP & PO fontcomment. auffi le feront leurs egaux re-
Gangles AK, & DL, & les lignes AD & DF ferontcomment, enlongitude,
uiI%mtlcs coltezd’'vn reGangle defaillant d'vne figure quartée, egal auquare
u quareé de BF: & patla17.p.10. AF( laquelledefia eft commen, enlongitude
alarationelle A G) pourra plus que BF du quarré d'vneligne qui luy et com-
menf. cnlongitude: & parles ticrces deff. AB cftrefidu premier.

PROP. XCVIIL

Le quarré d'vn refidu medial premier, apliquéfurvne li- -
gne rationelle, fai& l'autre cofté refidu fecond.

Soitlerefidu medial premier N O, duquclle quarré foitappliqué furla satio-
nelle AG : Iedis quel'autre cofté AB cftrefidu fecond.

Car( apresauoir faict mefme conftru@ion qu’enla 97-p. 10. ) puisque NO
eft refidu medial premier, NP & PO font medialles comment. en puiffance
feulement comprenant vn re@anglerationel, partantleurs quarrez ferontaufli
medianx, & leurs egaux re&ang%cs AK & DL mcdiaux & commen{. ( puis
que leurs egaux quarrez font commenf. car les lignes NP & PO font com-
menf. enpuiffance) & parlatg. p.ro. & cequi refulte delazy.pro. letoal AL
eft medial , & parla22.p.ao. AF fera rationclle comment. en puiffance fcule-
mentd AG. & dautant quelere@angle de NP & PO cft rationel, fondouble
BL fera auffirationel: & parla2o. p.10.BF ferarationel commenf.,enlongitude
3 AG rationelle, & les deux re@angles AL, & BL eftansincommen, (car I'vax
cft rationel l'autre medial) les rationeltes AF & FB feront commen( en puif-
fance fenlement, & parla 73. p. 10. AB fera sefidu. Maisl'adiouftee BF cft com-
men{, en longitudc2larationelle AG : & fi on prouuera demefme quen la prer
cedente que AF peut plusque BF duquarré d’vmliﬁnc ut luy eft commen-
furable en longitude, & parlesticrces deff. ABeft refidu fecond.

PR OP. XCIX.

Le quarré d'vn refidu medial fecond, a pfiqué fur vne Iif
gnerationelle, faic lautre cofté refidu troifiefme.

Soit le refidumedialfecond NO, duquel le quateé foitappliqué fus la ratio=
nelle AG: e disquel’autre coté AB eft refidutroifiefme.

Car (apres auvir conftruit comme enla 97.p.10.) puisque NOreft refidu
medialfecond, NP & PO font medialles commenf. en puiffance fenlement,
comprenant vn re@angle medial, & leurs quarrez feront mediaux & commenf,
& partantleurs cgaux re@angles AK & DL mediaux & commen{. & parlais.ps
30.lc total AL fera auffi medial, & parla 22. p.10.fon avtre confté AF feraratio-
aclcommen( en puilfance feulement 3 la rationclle AG (fur l;)qne!!eil cft ap~

DIy
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pliqué ( Ttemlere&angle deNP & PO eftant medial, aufli fera fon double BL,
& parla 31.p.10.BF fera rationelle commenf.en puiffance fealement la ratio-
nelle AG :Etpuis que NP & PO font incommenf. en longitude, le quartéde
NP {eraincommenfau re¢tangle de NP & PO parlar.p.6. &ro. p.1o. partant
auffi2 fon double BL : Mais il ¢t aufficommen(. au quarcé de OP, & par la
15.p.10. Les deuxenfemble , ou Pefgalreangle AL, feraincommen( 2 BL,&
pat confequentles lignes'rationelles AF & BF fcront commenl. en puiffance
fenlement & patla73.p.10.AB [erarefidu, Maisny AFny BF ne font cdmenf.
enlongitudea larationelle AG, & fionprouucra commed 12 97.p. 10. que AF
pent plusque BF du quarré d’vne ligne quiluy eft commenfurable en longitu-
de : Etpaclestiercesdeff. AB eftrelidu troificfme,

PROP. C

Le quarré d'vneligne mincure, appliqué furvne ligne ra-
tionelle, fait autre cofté refidu quatricfme.

Soitlaligne mineureNO, delaquelle le quac-
foitappliquéfurlarationelle AG , ic disque I'an- N o B
tre coflé cft refidu quatriefme, A <

Car ( apres auoir conftruitcomme enla 97.p. | l
A

v

DF

10.) puis queNO eft lignemineure, les lignesN {
P & POfontincommenf. en puiffance,, compre-
nant vnre&angle medial, & le compofé deleurs
quarrezrationel : partant le re&angle AL eft ra-
tionel, & BL medial parledifcours des preceden- : .
tes: & par I 20.p. 10. AF fera rationelle com =5 IK L'
men{.enlongitudeilasationelle A G,& BF par Ja-

22.p.10. fera cationelle commen, enpuiffance feulement 3 AG : & puis que
AL cft rationel & BL medial, ils feront incommenf{ & partantlesrationelles
AF & BF feront commenl. en puiffance fculement: & parla 73. p.10. AB fera
scfidu. ~ .

Dauantage il cft refidu quatricfme. Car puis queleslignes NP & PO font
incomment. cn puiflance, leurs quarrez feront incommen(. Aufli incomment,
leurs egaux reGangles AK & DL, & par confequentincomment. leslignes AD
& DF coftez dure@angle defaillit d'vae figure quarree egalc au quarcé de FC,
& parla18. p. 10. AF ( quiclt commen{ enlongitudeilarationelle) peut plus
que BF du quarré d'vne ligne qui luy eft incommen(, cnlongitude: & par les
ticrces deff. AB cftrefidu quatrie{me,

PROP. CIL

Le quarré d’vncligq},faiﬁnt auecvne fupeiﬁcic rationclle
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vn tout medial, apliqué fur vneligne rationelle , faic
L'autre cofté refidu cinquicfme. ' :

Soitlalignefaifantauecvne fuperficicrationelle v tout medial NO, dela-
quelleie quarré{oitappliqué furlarationcllc AG: Ic dis que l'autre cofté AB cft
refidu cinguielme.

Car (apres auoirconftruit commeenla97.p. 10.) puisque NO eft ligne fai-
fant auec vne fuperficic rationelle vn rout medial, lesdeux lignes NP & PO
fontincommenfurable en puiffance, comprenant vn re@angle rationel & le
compofédelenrs quarrez medial : partant lere@angle AL feramedial, & BL ra-
tione!, & parla 22, p.10. AF ferarationelle, & parlazo. p. 10. BF feraauffi ratio-
nelle, mais commenfurable enlongitude la rationelle AG : Item les re@an-
glesAL & BL cftansincommenfurables(carl'vn eft rationel,l'antte medial ) les
rationelles AF & BF (eront commenfurables en puiffance feulement, & par la
73. p 10. AB [cratefidu. Mais BF eftant commenfurableenlongitude laratio-
nelle AG, & fi commeenlaprecedente on prouucra que AF peut plus que BF
du quarré d’'vneligne quiluy et incommeafurable enlongitude, & parles ticr.
ces deff, AB cft relidu cinquicfme.,

PROP. CIL

Lequarré d'vneligne faifanc auec vne fuperficiemedialle
vntout medial,a‘Pliqué {urvnclignerationelle, faic 'au-
tre cofté refidu fixicfme,

Soitlaligne declarée enla prop. NO, delaquelie le quarré foit appliqué fux

larationclle AG:1c dis que 'autre cofté cftrefidu fixicfme, ,
Car ( apres auoir conftruit commeenla 97.p.10.) puis que NO eft ligne

faifant aucc vne fuperficic medialle va tout medial , les deux lignes NP & PO
font incommen(. en puillance, comprenant vn re@angle medial, incommen-
furable av compofé de leurs quarrez aufli medial : partant les deux recangles
AL & BL font mediaux & incommenfurable, & pacla22.p.10.AF & BF {cront
rationellesincommenfurable enlongitudeentre elles, & 3 1a rattonelle AG : &
parla 73, p. 10. AB fetarefidu : EcG encores AF peutplus que BF du quarréd’v-
ne ligne qui luy et incommenfurable en longitude (ce qu'on peut prouuer
commeenlaroo. p.10. ) & parlesticrces deff. ABeft efida fixiclme,

PROP. CIIL Six. &

~ La ligne eommenfurable cnlongi‘tudc,'av'n rcﬁdu; eftaul
firefidu, & demefmeordre.
Dd iij

N
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Soitlaligne DF, commen(urable en longitu-
A_B O
?7 v F v G

porre que AB,

Quiil nefoitainfi.Soitd ABrefiduadjouftéefa
conucnable BC, & foittrouuée FG laquelle foit 2
DFcommeBC eft2 AB: & cnchangeant comme ‘
AB 2 BF, ainfi BCAFG, & parla1z2. p.g. lesantecedentes enfemble AB & BC
fontaux conlequentes enfemble DF & FG, comme ABet 3 DF ou BC 3 FG
& parlato.p.io.comme AB cft commen(. enlongituded DF,aini ACADG &
BCAFG, Eten changeantcomme AC 4 BC, ainfi DG 3 FG. Soit cefte conftru-
&ion & demonftration generalle pourtoute lafixaine. ’

Maintenant comme A C & BC fontrationellesauffiferont DG & FG (car
ellesfont commenfurablesi icelles parla 10. p. 10.) Mais A C & BC font com-
menfurables en puiffancefeulement, partant DG & FG ferontrationcllescom
menf. en puilfance feulement, & par ra 73.p.10. DF eftrefidu.

Ic dis d'auantage qu'il eft refidu de mefme ordre que AB. Car la ligne AC
peut plus que BC du quarré d'vae ligne qui luy ¢ft commenfurable ou incom-
men{urable enlongitude, i commenfurable, aufli DG pourraplus que FG de
mefme Fafon arlar4.p.10. (eftansles quatres lignes proport.) que i AC et
commen{, enlongitudec vnerationelle propoféc,auﬁ? DG quiluy eftcommé-
furableenlongitudefera commenfur. enlongitude 2 la mefmerationelle pro-
poféeparlaiz. p.10. & AB & DF ferontrefidus premiers. SiBC elt cammenfu-
rable enlongitude2 larationclle, aufliferaFG : & AB & DF feront refidus fe-
conds: fi AC & BC font incommenfurables en longitude2 la rationelle : aufli
feront DG & FG: 8 AB & DF ferontrefidustroificfmes. Quefi AC peutplus
queBC duquarré d'vne ligne quiluy foitincommenfurable enlongitude , aufit
DG pourraplusde mefme que FG parlai4.p. 10.& fi AC eftcommenfurable
enlongituded larationelle, auflifera DG: & AB & DF feront sefidus quatrief-

~ mes, $iBC et commenfurable enlongituded larationelle ,aufliferaFG : & A

B & DF [erontrefidus cinquic(mes.Si AC & BC fontincommenfurableenlon-
gitudea larationelle, auffiferont DG & FG : Partant AB & DF feront refidus
fixie[mes : pac ainfi DF eft refidude mefme ordre que AB.

PR OP. CIIIL

Laligne commenfurablea v refidu medial, et auffirefidu
medial demefmeordre.

Soitlaligne DF commenf. aurefidu medial AB,iedis queelle cftaufli refidu
medial, & de mefme ordre,

Qu'il nefoitainfi. Soit faite mefme conftru@ion qu'enla 103. p. 10. Done
AC & BCferont commenfurablesi DG, lefquelles font medialles commenfu-
gables cn puilfance feulement, & patla 24.p.10.DG & FG fetont medialles com~

4.
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menfurablés enpuiffance fealement, par lazo. p, 10. Et partant DF eftrefidu me-
dial: ic dis d’auantagequ’il ¢t de mefme ordre.

Carle quarré de AC et aure@anglcde AC & BC comme AC3 BC:Ttem e
quarréde DG cft auffiau re@Gangle de DG & FG comme DG etAFG, parla Lp.
6. Maislequarré de AC cft commenfiau quarré de DG eftant AC & DG com-
menl. Et par la 10.lesdeux re@angles ferontaufli commenf. Que comme I'va
fera rationel ou medial, auffil’antre ferarationcl oumedial : partant filesre@an-
gles fontrationaux, AB & DF ferontrefidusmediaux premiers: filesrect
font médiaux, AB & DF ferontrefidus mediaux feconds.

PROP. CV.

Laligne commenfurable d vne ligne mineure, eft auffi li-.
gne mincure.

Soit la ligne DF ,commen. laligne mineure AB : I dis qu'elle eft auffi Ij-
gne mineare,(Car fi-on fai¢t conftru&ion & demonftration femblable 2 la10;.
p-30.) AC & BC feront incommenl. en puiffance, comprenant vnre@angle
medial, & le compofédeleurs quarrezrationel. Maiscdme ACA CBainfiDG
AFG, & parlaio. p. 10. DG & FG {erontincomment, en puiffance . Item pais
que comme AC2 BCainfi DGaFG,parla21.p.6.leursquarrez (eront propor-
tionaux: Ecparlaiz, F §-lesdeux antecedens quarrez de AC & CB enfemble,
feront aux deux confequens quarrezde DG & FG enfemble, comme celuy de
BC <ft 2 ccluyde FG:lefquelles font commen(.( car leslignes BC & FG fong
commen{. comme AB & DF ) & partantlecompofédes quarrezde AC& BC
}lcqucl elt rationel) feracommenfurable au compofé des quarrez de DG & FG:

equel feraauflirationel. Parcillement d’autantque commenousauons ditala
prop. precedente, comme le quarréde AC aurctanglede AC & CB,ainfile
quarré de DG au retangle de D G & GF, & enchangeant comme le quarré au
quarré, ginfi lere&angle aure@angle: cC’cft d dirc commenf. Carleslignes AC
& DGfont commen. parlato. p.10, &parlaz4.p.10. le re@anglede ACK
BC cftagt medial, celuyde DG & FG feraauflimedial: partant DG & FG cftic
incommen(. en puiffance comprenant vn rectangle medial & lc compolé de
leurs quarrez ratione] DF fera ligne mincure. :

- PROP CVI.

La ligne cohmcﬂurgblcii vne_ligné faifant auecvnefu-
perficictationellevn tout medial , eft aufliligne faifane
aucc vne fuperficic rationelle vn tout medial.

' Soit |a'i%nc DF commenf. 3 1a ligne faifant.aucc vnefuperficie ratione'le ya

toutmedial AB.1e dis que DF cftligne faifantaucc vace fuperficie rationelle va
tout medial,
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Car (apres anoir conftruit comme aux precedentes ) comme AC3 CB ainft
DG 2 FG : Mais AC & BC font inucommen(, en puiffance, aufliferont DG &
GF (& commeenla precedente il aefté demonfré le compofé desquacrez de
AC&BCeftoitcommenl au compofédesquasrezde DG & GF & quele re-
&anglede A C & CB eftoit commenfurableau re@anglede DG & GF ,lccom-
pofé des quarrezde AC & CB cftant medial & leurreGanglerationel , anffi le.
compofé desquattezde DG & GF feramedial & leuriectangle rationel - pac
C.J:qucnt AF et ligne faifant aucc vne fuperficierationclle ya tout medial.

PROP. CVIL

Lalignecommenfurable, i laligne faifantauccvne fuper-
ficie medialle va tout medial , cft aufl ligne faifane -
aucc vne {uperficic medialle va tour medial.

Soit la ligne DF commenf; 3 laligne faifant

succvne fuperficic medialle vn tout medial AB: 4 B | '}
Ie disque LF eft aufliligne faifant auec vae fuper- ) N
ficic medialle vn toutmedial, - ’ Bl ¥ !

Car (apresauoir conftrui& commeaax prece-
dentes , & monfteé que DG & FG font incom-
men(urables en puiffance ) on monttreraquele compofé des quarrez de AC&
BC cft commenfurableaux compofé des quarrez de DG & GF & le re@angle
de AC & BC commenfurable 2u re@tanglede DG & FG : Mais le reétangle de
AC, & CBcftmedial & incommenfurable au compofé des quarrez- de AC &
CB aufli medial : partant lere@angle de DG & GF{eramedial &'incommc_nfu-
2ablcau compofé des quarrez de D G & FG auffi medial: & DF feraligne faifant
aucc vaefuperficiemedialte vn tout medial.

PROP. CVIIL
Sid'vnefuperficicrationelle,on retriche vne fuperficieme
dialle,laligne quipeutlerefteeft refidu,ouligne mincure. .

Soitlafuperficicrationelle AB, de laquelle ‘
on retranche la medialle A :Iedis que lali- ¢d_FG
gne qui peat lerefle B et refidu ou ligne
mineure. :

Qu'il ne foit ainfi. Sur la rationelle CD
foit baftiCH egal2 A, & FI egald B. 1l ¢ft
euident queCl ferarationel & parla zo.p.10. S -
fon autre cofte CG (era rationel commenf. o D
en longitude 3 CD. Item par la 22. p. 1o,

CH cltant medial CF fera rationellecdmen- - - .-
furable en puiflancefculement 3 CD,& parlazs.p.10, CG & CF feront ratlllo-
o pelles

1n

H 1



nellescommenfarableen puifance feulgmetit & patla 72, p. 30, EG fers refida.
Maintenant CG peut phw:que CF dgqnmtéd’mli quiluy et icommant;
ouincommenfurable enlongitude: Sicommenfamble GF fera refidugremicr,
& laligne quipeut iceln’yvmanngle onfondgal Beft eefiduparla o1, p. 10.8jin-
cormamenf, GF eft refidu quatrielme; & laligne qui peuticglagre@angle (owfon
:egalB) eft lignemin¢urcpat pg.paro. o Vi Code
: i oo R 10 PN SRR

L I PRORCIX, e

Si d'vnefuperficiemedialle onxetranchevne fuperficie ra-
tionelle, laligne quipeutlé refte, et refidu medial pre-
mier, ou ligaeifaifanc ayccyng fupssfeit ratianclle yn
tout medial. o

e B O B R LR R

" Soit comme deflusla fuperficic medialle AB, delaquelle-onretranchelars-

tionelle A, Iedisque laligne quipentlorefte B {aprosauoir conftruit comme

enlaprecedente) oufon cgalle Fd cft refidu medial premier, ou ligne faifant

succvnefuperfidicrationclle vntowt mediak.- -~ © - S
Car puis quela fupeificic totalle AB eft medialle ,auflilatotalle CI et me-

dialle, & parlaz4. p.10.JLe cofd1CG eft rationel comment. en puiffance feule-

ment laratiogdle CD Item puis quole retranché.A eftsationel aufl fera fon.
egal CH, & parh :.o.r."{o. CF{erarationelle commenfurable en longitude a la
rationelle CD +& parla 13. p.10. CG & CF feront tationelles commen(urable:

. 4npuiffance feulement, & patla73. p. 10, FG (erarefidu. Mais2 caufc que CG

peut plus que'CF du quarré d’vine ligrie qui luy eft-commenforable pu incom-

menfurableenlongitude : FG ferarclidufecond ou'tefiducinquicfme. Sirefidu:
fecond , laligne'qui peat lere&tangleFl eft refidu mddial ptemior parlags.p..

10, fi refidu'cinquicimelaligne quipevclere@angle FE cftla ligne faifane auec:

‘wne fuperficictationelle vatourmedialparlags.pados - '~ 7 - .

Lo R \ et Yo e LR
J}-,' b .' v,' - , B P ROP‘.?'C\X’.' A ‘1:' -

e '.;;/_ PR ISR T S ST IR A S " L . -

Si d'vne fupetficie medialle, onr retranche vne fuperficie
medialleincommeénfurablei la toutela ligne qui peut
lerefte et rout refidu medial fecond, ou ligne faifant

. SUOAN RO - Tge 4y N L T g, 8y ,

* avecvnefuperficiemediills vnrourmedial. '

oot e vl omlgge s ie T L Lt
Soitla fuperficie medialle AB, delaquelle o%(';etmnch;l‘;ftmgqﬁdcmedidlc.
A incommenfurableilatounte AB. ke disquelaligpe quigputlcrefc, el refidu
mecdial (econd, on ligne faifantauecyneciperficiomeyialle vn tout medial.
Soitfai{tg conftrution commie awx precedentes. hesre&angles CH & CI
fezont mediaus & incoramenfusable cotoe cuni $i possast.pr 19, %11[" . Les-
[- ¥ B
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Jignes CG & CF feront ratjoielles & incommen{urablesen longitude eutre
elles, 8¢2larationelle CD : & pat la'73. p. 10. FG {orarefidu. Maintenant FG fe.
.razefidatroificime outefidudsxiefme comme aux precedentes (2 caufe que la
-plusgrandeligne peot plus que la phus petite da quarré d'vne ligne qui luy et
commenfurable g commenfucable ¢n longitade ) s'ileft refidu troificfme, -
laligne qui peut angle FI ( ou B.fon egal) efteclidu medial fecond par
-lag3.p.10.SiFG cltrefidu fixiefme, la ligne que peut le re@angle FI (ou fon
eg,;ll‘ B) patla 96. p.10. cftligng bilknt 3tiec vneopirficic medialle va tout me-

PR*IO P.. CXI. _::l‘

. I S L -
Laligtieappelléerefidin, n'éft paslamefine queBinome.
SdiilcrcﬁduA.Icdisqq’cllcn’gﬂgasm&me B Hi) B

-ligne que Binonse: SN . e
. Autrementfoit larationelle BC, fur laquelle, b A
foitappliquéiere@angle BF egalan:quarrédate- | N —

fidu A, parla 97. p. 10, BD fera refidu premiss: RO B
auquel fionadiouftefa conuenable DG,BG & .} - 1 -
DG, feront rationelles comméfurablesen puifan, -} B
ce {enlement, & BG commenfurable ehlongita- ©

8 ¢ » L

de dlarationelle BC. , . _

Maintenant fion pofe A cftee Biome ,BD le- .- ,
£a Binomepremier.parla 6o, piso. lequel cltant divilé en fes nows-au- poine H,
(‘ctant BHie plus grandnom):BH & HD ferontrationelles commenfurable<cn

.puiffance feulement, & BH-commenfurable em dongitude la ratioaclle BC,
& parlarr. p.io. BG & BH, ferony compmenfurables en loggitude-, & rpar la 33,
- 10.HG Tera aifli commenfurable en longitude A BG: partant auffi rationelle
commeicelle BG. Mais DG qui citapflisationelle n’clt commeplurable enlon-
gitudea BG, & parlay;. p.10.HG & DG font rationelles commenfuriblesen
puiffance feulement, & par375.p. vo, HQ pltrirretionclle, ce qui eft abfurde
car cllea cfté pronnée tantoft rationclle auBiname Jdonc le refidu fera differend
AuBigome) - gy o N e et Y e - L

vl SCHOLIE. o

“Laligncappellée relidu, & les cipg fortes de¢ lignes ittacortctes fisindntes,
font differentesdetemedialie, Sooitwoelles Gag . 777 v CILE

. Lequarté delamedialle appliqué fur vaelignerationclle,fai@l'autre cofté
rdtibnplpa(la’ﬂz,.plfo.’ E P T L E A FA R B B
‘Le quarré da¥efidu, faiefavire cofté relidutpromice. '« -~ -~ 0 0 A
Le quarrédu réfide medial premier, fait Vaotrecolté teidufecond. .  =n
L e quatrédu refidts chedial {econd , faic autec coltéte(idu troificleme. 2

Le q&:i"réﬁekﬁmm,faid'mwdcoﬁéwﬁduquam'a&nc- SRR D)

/

/

/



DIXIEEM.E! gt
3\ £ qusddohhgn &ifint aucc vhfaﬁaﬁn mlpncl!e vn‘lhl kxg&

it Vautre coltérefidu cinguiclme, r srnqacta oi w30
Le.quauédcm antawe it medialle vntqnmi&l, faie’
Yautfe coftérefidu fixiefme. G
Puis donc quetous cesdeoftez,(qu fontleslatitidesdes rc&angl ldll-‘-
fcreqs leslignes qui lespeduent feront aufli differentes. Mais fes. dast
Binotwes; Scdesct {traeionétlésthivantes , eftans appliquez fifs vne lis .
nerationcllefontl'autre coté Binomk de quelqueordre:: pmzdcillomm
fes cinq fuivantes fontdiffeentesdu reﬁdu,& descinqfuivanvesio ) = J wou
Ainfitoutes leshgnesntranonellescy dcunntdl&cs,fontttm' fo

hat T B o 0oL
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Lequarré d*vnehgnc ranonellc cﬁﬁng appTiqué fut xin bis-
‘nome, fai& lautre cofté :cﬁ&u Tes.noms duqml font:
propomonaux & commcnfutablcs m ‘foms dia Bis
. nome.: en outrc lp tcﬁdu oft de. mcﬁq;mdrc que la:
Bmomc: N 'y'_") SR ..b.

. Sur lebmomeDB fmta Inqnélue&anglcm cgalmqnmé dc lo,nm‘-
nclch Ic dis qudantmco(g? DG eft relidutel queditla pxopoﬁuon P
Ec
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1. .
Quil m‘vkﬁlﬁ’(nprps susirdivilebinomeBI en fos donis mpoidd:

C)furle plus petic

gle CF gk pnle - (oot ol v
awq.umﬁ Afheis . caut- oy thaue bl isusof soo
tiondls- Alsles’ sunus PRERTSRTL smanaas

dogx cedhaailes B::.  :oil roone b p ol gt ti gl ol o

G & CF feronpyr )1 wiz2ob Aabfour$s of
egaux,& patlaxga:: ws. Db, Losb oo o e Dol ©
Pp. 6. leurs coftez

ferStreciproques, N B e
fgauoir que com- B i _
mecBD A DCainli el Ve

FDADG: & en diuiﬁmtcpa‘; l:\l x&ap.:jxquncmm; din[(i FGAGD, &
atla 14.p. 5. comme BC eft plus l¢.quy OD,ain FG fera plus gran-

: ﬁe que C‘;)D. Maintenant de FG g&%ﬁétrﬁcﬁé Gﬂ'eﬁjc 2 GDP; _.&g foit
faictec comme FH A HG, ainfi GD A DI, par Kitip. 8. 8 es{tompofant parla7,

6. 5. oo G ISRGeile ol 6N T e o e 12 3.5. 1o
deuxantecedent FG1{cront sux deux gonfequens GDI comme I'vn des ante-
. cedens G1a 'vn descBhfetpiontY B L &cted fsﬁé}:uzg 61, DI, fcront conti-
snellement proportionnel cls enla rzi{on dch;iG aGD ﬂh ACD:&parla

22. p. €. & 10.p.10.commele _ 1 ¢ au quagréde C
. D, l;inﬁ que lcpquarré de Gl fcli?%fﬂin?c%?’k‘a ﬁgmﬁ? ? z! DI, g: ;g-“la 20.

.6.8&10.p.10. 1D fera commehifiifabl! ot lorpfithdcd’ 1 woifiefme propor-
tionclleIF, & parlass. p. 10. ID & DF BT“‘S‘ phomsplagables en longitude.
Ecdautant quele itscéfan le.CE oftrationel ( e_a.lm,ega} ati quarré de la ligne
L RIbHORIAD 2 19O R gRhcRHAle, DHferkolh e excbnelle combmont.
enlongitudea CD, pat }azo. p.xs!gcﬁs ﬂl),'fﬂmﬂi;utionclle commgnfutable
enlpngituded CD,patlaiz. pa1o.& parlaro, p.19. comme:DC & CB font ra-
dﬂr?cﬂ%s cb&f.&%?ﬁ}fsmcs' efpummce,fcutemeﬁe;aum'm &1G feront ratio-
nelles c6menfurables en puiffance fealetnerc, & parlay 3.p.10. DG ferarefidu,
duquellesnoms ID & IG font proportionaux & commenfurables aux noms
du%inomc BC & CD, patlg'(q.‘gi:@ d’aytar€ qu'én ghangeant on trouseraC
D commenfurable enlongitude 3 ID,& par confequent1G 2 CB.

Pogrpronuer qucicgehduchde mefme ordre que le Bivome s noms de
Pvneftaps p'rbpz‘:ub“naht cpmmeénfurables aux nomsdel'ansre, par latg. p.
10 comsfié | ples grand ot dly bindtic pourraplus-que le plas perit dii quarré
d 1}'505ﬂ?i}mfﬁﬂ“simn@’thw;iwmwfmbks:mJmi'UdC-
leplus grand e:&qm durelida pourraplus .mgfm’cf %qc fi 1¢ plus grand pom
& bingrh @ e R AkfthTurable et forfgitbtted 18' ralonelle, duffi fera e plus
grand du refidu: &ils fcront binome premier , & refidu premiet. Quefiike plus
petit nom du binomeeft commenfurable en longitudealarationclle, auffi fe-
£a-te plus ptes dumefidu, § itsfedont bisoriie & refidu fc&ol}d,& ainfi des au-

grese o0 Curovgslioounarabie M OU RSy cedlvi s Lulliooion

D atalungls s T v )

noghCD foisapn r.':l':dzm!Wr. AN . S _ K
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DIXIESME. 181
... 'PROP. CXIL -

Le¢ quarré d'vnelignerationelle, eftantappliqué fur va re-

) Zdu, fai& l'autre cofté binome, les noms duquel font
propertionaux ;& commenfurables aux noms du refi-
.du’; En outre g binome eft de melme ordre quele
refida. =

. Syrle refidu BG foit defcritle re- A
&angle GPegalan quarré de lara
tonslle A :fe:dis qué l'autre cofté - B R
BP (aabinome telquc demandela ‘ ‘
ptopofition. - Pl NI

... Quil ‘e foit ainfi. | Au refida
BGf{oit trotuec fa conuenable GI, ¢
& {ur BI, foit defcrit lere@angle IC
egal amrnné dolaxationclleAiles -
reangles CI & GPferonteganx, & - -
ayans les coftez reciproques parla
14.p. 6. PBfera 3BC com(lne IB}
BG.letont au tout, comme le retri-
ché, aurctraché &pag la19.p.slere- ]
fie PC fegaigu refte.:61,commé jetout BP autout BI, & en:changeant cme BI2
1G ainfi BP 2 PC. Maintenant foit fai&ePD APC c6mePB 3 PC parlaio.p.6.
fauoir comme le tout BP eft autot CPainfileretisché PD'au regranché DC,
parlarg.p. ¢ Aoflilerefte BD feraaurefte DP, commele retranché DP eft an

anah.z&C;AinEDﬁfcta moyeane proportionelle entre BD & DC,& par
fazo. FQBD fera DC,comme l¢ quatré de BD cftau quatréde DP, oule
quarré de IBav quarré deIG parla22.p.6.(carlerefte BD e au refte DP com-
meletout BP eftautout CP: & BP e(} ACP,commeBl eft2 1G)Orles qumc‘z
deBI & IG eftans commienfurables, juffilesquartez de BD & DP feront com-
menfurables; aufli parlaro.p.16. BRL& D C feront commenfirables en longj-

" tude, & par1y.p.10. BC & BD feront commenfurables enlongitude : maisBC

eflantiationelle par la zo.g: 10, (cat i(; eftre@anglerationel appliqué fur Blli-
gnetavionclle ) BDTera aufli rationclle. Pareillement puis queBD eftd DP come
B121G, auffi paslara. p.io. BD & DP ;feront rationelles commenfurables én
puifflance fcalement : Et pat la 35, p 10, BP eftbinome, duquel lesnoms fone
propostionadx & eommenfurablesanxnoms du refidu. Et fi on prouucra com-
meenlaprecedente qu’iil‘qﬁ'dc mefthe ordre quelerefidu, '
. I . PR R 0 .

hew

~" . PROP. CXIIIL
Le fc&éﬁglé cbrﬁpris d'vn refidu & d'va binome , def-
) Ee iij '
»



182, ELEMENT
quels les noms fone proportionaax & commenfura-
bles, cft rationel. §

?

. Soitlerefidu AB, duqﬁellcs nomﬁAC &CB . ..

* font propott. & commenfurables auxnoms DE. - w ,
& FG du binome DG :1e dis quele reQangle. D Wi -'G
comptisdabinomé DG & du refidu’'AD eltea- - J i

tionel.” RO
Qu'il ne foit ainfi. Surlebinome DG (oit ag- : (
_pliquévn tectangle rationel faifant Pautre colé HI:il éftenident pat larrz.pro.
-queHl eftreidu, duquellesnoms HK & KI font. commenfurables. aux noms
du binomeDG: & parla1rp. 5.ils ferontaafliproport, & commesf. Auxnoms
dutcidu AB.Ainfi ACferacommen(.3 HK & BC 21K, & paslasop.s.8c 0. pe
10.lcrefte AB fera commenfurableaurete HI. Maisiccuxre@anglesde AB &;
DG,de HI& DG cftansde melmehauteurfoatl’ vni 'astte comme leties bafes
AB & HIparlar.p. 6, lefquelles cftans comment. les re@angles ferone aufRt
commenf. Etl'vnd’iceux eftant rationel, I'autce feraauflf radoncl. Ainfiil eft
cvidentqu'vn re@angle rationel peut eltre compris delignesiradonelles, & &

laligne qui pourra iceluy fera rationelle. "

PROP. CXV.. . = '

Dela ligne medialle naiffent infinies lignes irrationelles,
toutes differentes des deuant dides... ;" .

cnl e

H toa

Soit Ia ligne medialle AB,icdis que
d'icelle naiflent infinies lignes irratio-
nclles toutes differentes des deuant
difes. , ‘

Car fi fur I'extremité de la medialle
.‘on meine la perpendiculaite AF qui

foitrationelle , ilfaudra que lere@an. =~ . :

gle AG foit irrationel : Autrement s'il eftoit rationel parla 20.p.10. AB feroie:
aufli rationel, que nous anonspofé medial & laligne quipeuticelay re@angle
eft irrationelle , (oig icolle BC : laquelie fera differentede toutes les deaant di-
_&es. Car fon quareé appliqué fue vng ligne rationelle comme AF, faitl'autce
cofté AB medial: Ce gue ne faifoit. pas,vae des denant dices.. Ivem fi-on.ac-
‘complit lere@angle BH il {eraaufli irratione! , & laligne.quile peutisratio-
nelle:laquellefera differente de toutes les devantdi@es: Car le quartéde pas
vwnedes deuantdies arpliquéfm’vncligne rationelle, ne fai 'autre colté tel

;pl:’g l;iC. Soitdoncicelleligne pounant CD : & deceltefagon on peut proceder
‘infiny. o : : - L

. . . . X
.

¥



DI1X1ESME. Y
PROP. CXVL

Au quarré la diagonalle cft au cofté incommenfurable
cn longitude.

Soitlequarré AC. I¢ dis quela diagonalleAC eftin- A D
commenfurable en longitudcan cofté AB.

Car parla 47.p.1.le quarré de AC cft double du quarré
de AB : maistoutcgrandeur double d vne autre eft com-
mc4.3 8. Doncle quareé de AC cft au quarré de AB,
comme3, 3 4. qui n'eft pas comme nombre quarré, 3 Bl A
niombre quarré, & parlag. p. 10. lcass coftecz AB& AC
foptincommenfurables en longitude, :

Pour extraire racine quarrée de binome ou refidu.

“ ;N,o,hs anons cy deffus enfeigné comment il falloit 2 v V2
trouucr toute forte de binome ou tefidu en nom-
bres,lefquets multipliez par vinombrerationel pro- || 7 8 2

duifentlesre@angles dequoyila efté parlé,lefquels
nefontexpliquez que par binomes ourefidus: Déc-

qucs nods enfeignerons maintenant 2 tiret la racine 4 V8
quarrée d'iceux re@angles, ceft A dire 3 expliquer _
parnombrelavalear des lignes quipeauenticcux re- |
ttangles. - a ' ' - =

- ‘Saitvnbinemes. 1232, ouantre tel qu’on vou- .
dra, lequel foit imaginé eftre vn quarré el que celuy que nous auons figueé; le
plusgrandnom 6. cftansla valleur des deux quarrez, & parla 4. p.2. le plus pe-
tit nom 7, 32. ferala valeur des deux re@anglesegaux, partant vare@angle van-
- dra 8. (carlamoitié d'vne racine ceft la racine du quarré defa puiffance, &
iceluy reGtangle eft moyen prop. entre les denx quagrez, lefquels multiplicx
Yvnparl'adtrelaracine duprodui@ eft1a valenr du re@angle. o
. . Toutelaquefion conlifte donc? diuifer 6.cndeux nombrestels, que leut
produit foit 8. Car lesracines des deox quarrez adiouftees donneront la racine
dubinome. Ceite qucltion cft aifée A vaider A celuy qui aura tant foitpeu de co.
goiffancedel’algebre. . ‘ - _ :

. Qunen viendra about, fiduquarré de la moitié des 6. on ofte les 8.lara-
<ine quartee du refeadiouftecila moitiéd des 6. ferale plus grand pembre,
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184 ELEMENT:
ADVERTISSEMENT.

OSSR V ELQY Es Geometres parcy deunant ont per;/? faire
¥ 0 )8 commodément,de demonfbver ce dixiefme liure par les nom-
€ ’b‘ bres fourds , w appercenant point qu'en}c:{faﬁntils dene-

" noient circularenrs,Car touse la doctrine des nobres fourds
eft fondée farlaverité de ce linre qui traicte de la commenfurance ¢or
incommen(urance des quantiteZ Queffices beanx geometres Youloiens

~ proceder legitimement comme on doit faire awx demonfirations geome-

 triques, ils feroi¢t contrains d eftablir leurs principes, ¢on de demonfbrer
laverite des operations des nombres Jourds defguelles ils [ veullent fér-
uir. Ors'il lewr falloit demonfirer que les racines commenfurables en
puiffance fenlement, nepeunens oftre adiouftées que parplus —. ny fou-
Prraites que parmoins —, ils ¢ trouneroient demonftrerla compofssion
denos binomes ¢ de nosrefidus , (¢ fernans des demonfirations de ce
dixiefme liure,on d antres [emblables:que neantmoins ils veulent prou-
weyparlears operations des nombres fourds. Dauanm(%eils reieclentla:
demonfErarionuninerfelle pour recourir a une particuliere. Quelques
ns plus clair-"yoyans ont mis touses les denx demonfhrationspowrfa-
tisfaire aucunement a [opinion du-yulgaire des geometres , quitroune
ce dixiefme linretrop dificil, ¢ beancoup plus intelligible par les ope-
rations des nombres fourds. Quant a moy ie L ay laifS¢ entier fansy rien
browiller, penfant qu'vn chacuny pounoit aisement appliquer les nom,
bres fourds,me contentans d enfesgner feulement comment il falloit ex-
traire les racines quarrées des binomes ou refidus : mais ayans dzukr
recognu que gout?e monde ' entendoit pas les operations: des ores:
Jourdscome eftans efloignees de L Arithmetique ynlgasre fen ayicymis
Un petit abregé, afin que le ffudienx puiﬁé parlemoyen diceluy tronuer
Jesrellangles, faire es applications de lignesirrationelles fur la. ratio~
nelle,extraire fés racines de binome, ¢oc. Non pas que i approune telle
methode,mass powr [asisfaire anx curienx. i
I [ ALGORITHMEBE
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ALGORITHME DES NOMBRES
: Radicaux ou Irrationaux.

R OMBRES radicaux , irrationaux, & fourds,
font ceux 13, dc la puiffance defquels on ne
ONR {cauroit extraire la raciné demandee: fi bien
"% que pour expliquer telles racines, on merla.
marque deracineau deuant d’iceux.

((omme laracine qaarreede 3. nous difons que ceff . 8.
. La racine cubigue de 9. nous difons que cft % €. 9.
La racine quarree de quarree de 12. nows difons que ceff v.: 12.
Etainfi des autres.
Et faut noter qu'ancun nombre n'eft irvationel ,de la paiffance
duquelon Ipeut extraire la racine demandee s encores qu’il foit expls-

qué auec la marque de racine, Comme f5 on difois 12 4, Car relle
rvacine ‘vaut 2. ' ‘

Les parties de ceft Algorithme fone
‘Addition.
Souftration.
Multiplication.
~ Diuifion.
Multinomie radicalle.
Addition de multinomie.
Souftraction de multinomie,
Multiplication de multinomie.
Diuifion de multinomie. ,, :
Extration de racines de multinomie,
Ff
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DE L.4DDICTION.

£ O vr'adioufter nombre radical 3 nombrera-
dical, faut diuiferla plus grande puiflance par
la plus petite , du quotient tirer racine telle
queles donness, 2 icellesadioufter vnité par
regle; du tout prendre la puiffance telle que.les donnes,
~ quil faudra multiplier par la plus petite des puiffances

donnees: alorsla racine du produit telle que les donnees
fera la fomme.

(ecy pear eftre facillement entendu par vn exemple. Soient deux
racines pour eftre adionftees V. 18. ¢ ¥. 8.Laplus grande puiffance
18, eftant dinifee par la plus perite 8. leur quotient fera 2, [a racine
?uarree ( dantant gueles donnees font telles (éva % . En adsonflant

Vnité ce fera + [a puiffance quarrée 2=, laquelle multiplie par 8.
la plus petite des dewx puiffances donnees, le produit fera 50, du-
quella racine quarree fanoir v 50 feralafommede¥: 18. ¢ 12 8.

Ainfi % 12, adiouftec a % 3. faitlafomme » 27
%¢.32. adiouftee a2 %c.4.faiGtlafomme %c. 108

7% 32,  adiouftec a w¥2. failafomme 32162
% <~ adiouftee 3 5 L faitlafomme % 2

T 1 . 00
%c. -2 adiouftee a yctfaitlafomme %G5
v A adiouftee a 4 }faidlafomme %K

Faut noter qu'aucun nombrerationel ou explicable ne s'adioufte auec au-
cun nombre radical quepar —+ qui eftla marquedeplus: Comme 7. 7. —+ 4.
C’cta dire 3. 7. plus 4. Parcillementles racines quarreés ne peuuentcfire ad-
iouftees aucc les cubiques, non plus qutueclesracines quarrees qui Jeur font
incommenfurables en longitude, fi cen’eft pas plus —+. Comme¥. 5. —+ % 7.
On cognoitles racine:ﬂguartccs eftre incommenfurables en longitude , lors

que laplus grande puiffance cftant diuifee par la plus petite, le produitn’a
point deracine quarree,



DIXIESME. 18y

DE LA SOVSTRACTION.

STEN O;IR fouftraire nombre radical de¢ nombre
!%E XY B radical , faue diuifer la plus grande puiffance

PIAA parlapluspetite, du quotient tirer racine telle
6‘” 6 20 guc lcl:)s do}:mccs,d'i?cllc fuftraire vnite parre-
gle, du tout prendre la puiffance telle que les donnees,.
qu'il faudra multiplier par la plus petite des puiffances.
donnees: Alors la racine du produic telle que les don.

nees fera lafomme.

Cecy fera anfii facillement entendu par un exemple. Soit propos.
2 :18. de laquelle ilfant fouftraire y. 8. Faus diusfer laplusgran-
de puiffance 18. parla plus perite 8. leur quotient fera —2- [aracine

uarree ( dautant que les donnees font telles) fera -X- . En fou-
ﬂr‘;yant Funité reflera +-. /Zz paiffance quarree < laguelle mul-
plice pags. la plus petite des deux pu%mm..lc projia'& fera 2.

\

p

duqta‘i lg racine quarree . 2. fcm le refte.

Ainfiqufde # 27. ofte % 12 Refte » 3
ui de xcao8 ofte % c 32 Refle %c 4
ui de %7162 ofte %% 32 Refte #yw

de ® 2 ofte % o Relte %

Qui
Qui de % ¢ P ofte #ec } Refte #ec
oT

de R ofte #% ! Refle 1

Favlodv

Faut noter icy fes mafmes chofes qitont efté remarquces en I'addition, .
tant pour lincommen(urance des nombresiadicanx, que des dinerfitez. des:
marques de racine. ‘

Dauantage , les mefmes nombres qui ne peuuent cftre adiouftez que par
plus —* ne peuuent pas cftre foultraics I'vn de 'autre que par moins — Eg
de ces marques de plus —+ & dec moins ~— naift la multinomic radicalle, .
de laquelle cy-apres nops enfeignerons les operations. )
Ec i}
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DE LA MVLTIPLI
CATION.

4% O vr multipliernombreradical par nombre ra-
¥ dical fautmultxphcrla puiflancepar la puiffance,
4 & du ptodmttxrcr racine telle queles données.

Comme ¥. 3 quil fant multiplier-par ¥, 5. Les desx puiffan-
- ces 3. €0 5. cftant multiplices ['yne par Lamtre, du Prodmt 15. fant
tirer racine-, [ganoir ¥ 15.

Ainfi 7 7. multipliée par # 5. produit » 3.

% €. 30,

%C.3. pat #%c.10.. produilt

Y% 6. par #ri1o. produilt ¥ 60.
o5, . par .3. Produi& 7 45.
%3. par 7% 12 produit ® 6.
%3 par %+ produi& %
%c.3. par . 2. produit #.c. 24
7.c.-% par %c-+  produit xc.57
Y732, par 2. produi&t xk s12.
K.y, par ¢ produi& %% 20.



DIXIESME,

DE LA DIVISION.

P O v diuifernombre radical parnombreradical, faue -
diuifer la puiffance par lapuiffance, & du quotient ti-

rerracinetelle quelcs donnes.

Commes'il falloit dinifer %1y par ¥ 3.la puiffance 15, eftant
diuifée par la puiffance 3. le quotient fera 5. duquel la racine fera

¥ 5 _

“Ainfi % 35. Diuifée par 2 7. donnée quotient % 5.

7. C, 30. Pat

¥.7. 60. ' Pa]_:
Y 45. par

] 6. par
u par
7. € 24. par
¥Cgge pat

V¥ g1z, par
¥¥.20. par

¥.c. 10.

© %% 10.

quotient
quotient
quotient
quotient
quotient

" quotient

quoticnt

: ‘quoticnt .
YRS

quoticnt

Y. C.3.
¥y 6.
v 5.
3.
% 4
7.c.3.

£
E

V32



190 ELEMENT

DE LA MVLTINOMIE

RADBCALLE

i E Taddmon&SOu&ra&lon desracines incom-

; menfurables, eft forty vn efpece nombres liez

Pvn auec lautre par —+ & par ~ lequel nous
e appcllons multinomie.

Qxandllyadcux nomson lappelleBinome.

Quandilyatroisnomsonlappelle Trinome.&c.

DE LADDITION DE

MVLTINOMIE

OvVR adiouﬁcr multinomie 3 multinomie radicalle,
Pfautdlfpofcr lesnombresau deffuslvn delantre, &ad-
ioufter chacune racine fimple a chacune racine ﬁmplc ch
obfecruant la reigle de -+ & de— quis enfuu

Aws fignes emblables, il fant adioufter fans changer le f
Aux fignes dsJemblables il fant jbu[bmre anec le figne du plus

grand nombre.

Comme 1’:::.-'-+7.':.'o._27:3.’-—7:<: “+%7.
V3 —¥s.~K8& =7 + -+ 738

Lafomme %27 %5 —KiB 4% L —+¥63

—_—




DIXIESME. ro1

DE LA SOVSTRACTION
DE MVLTINOMIE.

Our fouftraire multinomie radicalle de multinomie
radicalle, faut difpofer les racines comme en I'addi-
tion, & fouftraire chacune sacine fimple dechacune ra-

cine f imple, en obfcruant les reigles dc -+ & dc = qui
s enfuiuent.

Anx fignes femblables zlfézut ﬁuﬁmxre ﬁ onpeut , [ans e[clmnger
figne: ¢ fi Lon ne fem‘ en fouftrayant fans changer le figne.

Aux fignes diffemblables il faut adioufter asec le figne den-
hayr.

[ .
Debte V7. + Y5 =—=R18. —+_1_ —+ N 6;.

13

Payc Y3 — 74» fo =8 _4_ ~+ 28,

Refte e i 32

P

Preuue Y27 =Yg = Vi1l ~+ Nl +%6

Que fi ences deux patttques d Addition ¢o ouﬂrac‘hon fé ren-
controsent quelqueracine quine peutd?rmd:ouﬁeeou/buﬂmzﬁ
droit f¢ ﬁrmrrz' + ¢ de = e

Quandily a deux nombres de mefme valleur, le plus
deftruitle moins tantenaddition que fouftra@ion: Com-
me en ceft exemple —+% 5. —- % 5. Lefquels ne font au-
cune fomme nyaucun rcftc

e



192 ELEMENT
DE LA MVLTIPLICATION

DE MVLTINOMIE,

P Our multiplier multinomie par multinomie,faut mul-
tiplier chacun fimple nom par chacun fimple nom
comme en I'Aritmetique vulgaire en obferuant les regles
de —+& de — qui enfuiuent.

Aux fignes femblhble: aus pofer —
Aux fignes diffemblables faut pofer — tantenmultipliant qu'en
diuifant.

Comme Vs . +¥7.-%3
7. +% 8 —% 2
_ —%.10. =Y. 14, + W 6.
—13240. —+ Y. 56. =)\ 24.
¥ 35. — Yq49.—¥2L

Yi35.~+7 =+ Y. 40. =21, -:7.":;—67.—7::0. —Yi24. =V 14.— V.6,

Por multiplieryne multinomie en forte que le produict foit plus
petitemulsinomie, faut gue le multiplicarenr foit Loppofeconsraire du
multiplicande, C'eft él’n que fans changer les noms o change les

Signes comme.

L Y.7. ~+%5.
. (B ol N rz7—%s
B (¥ Dland <3 Ml v & B i -
. o - . 25s
- —‘y:lo"'"%‘.-z. --.—“. 3‘0
AR Ot et X T V.49, =+ 735.
~+ 5. ~ Y15 = P2 10, g .
Le produi& 24..  Le produi& -z,

Le plxé deftruict le moins de mefme valleur,

- b -

DPE LA DI-



DE LA DIVISION DE
. MVLTINOMIE. .

Q v divifer multinomie faur que le divifeur
'§3 (oit fimple nom, & divifer comme ey deffus en
o obferuantlarciglede — & d.c .

Commc ru —1-7':5 —Yr8. =+ 7:10 - B 7' i
- P VK Vs K3 “"‘"”’ R

. Quefi f ledini mrq/?axtmulunamte Cudra multi Ixertrelxgr dm:-
ﬁurm forteque le prodmé? [oit i mplmom,commet 4c;lfe enfeignéen
la muluplxcatmn E apres anoir maltiplié le dinidende par le mefme
nombre, fandra diuifer les dewx produicts dy dinidende ¢or dudini=-

ﬁur [vn par Lausre, &0 le quotient [éra ce que | Fon cherche,

Commesilfalloitdivifer ~~ 2 io. —+ % 8. = ’rn.

. . . 3.!7'7 -+ Y 2. Tl
Divifeur # 7. +% 2 - dundenden re = N8 %
ek R T s TR
. : —7:‘4"-2' X —r'zo l*_*‘rz LaE
<. A h ] . . « o -. \ 4-.
7.—"7“4. i < Hagoe T 56 = K-8y

Prodmé’t 5 . Produ1&2’7o -'-1";6--!-7'84 -'rzo.-4 -H"u»
| Dxmf fon des dewsx prodtm‘?f Iyn par. - I4 4um'. '

B L3

¥ *770.—4-1’56-784. 7‘20.—4.-1.7114, y e

<N ,-*l» !

K 1! o B Vg Yy K Ban Ly

B4 PN R
"70- —*-7";6 7’84.-710 16, -;-r14,
2f. 2‘)'. 11'. 2fox ..o 2

® Toute dluxf' 1on pouuagt eftre accomyhc ¢n cefte fagon,on n'aurapdtae :
demultinomicrompug, - Gg '
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EXTRACTION DES RACI-
'NES DE MVLTINOMIE
Lo RADICALLE

Our extraite racime de multinomie radicalle, faut
pofer la marquede racineau deuant d'icelle multino-
mic,auccnom dela muliinomie. o
. Comme fion vouloir exsvaire racine quarreedu binome¥. 3. —+
o 7.]7 ﬁmdroit dire que teﬂ?: bin.v. 5. + % 7. Que Jt Cefloit un
trinome comme ¥.7. =+ 5. ¥ 10. faudroit dire que ceft . min,
%.7. + K5 =% 10. Le mefme fait entendy des autres fortes de ra-
~-Que fiquelqu'vn vouloit chercher les proptictez des
binomes & refidus qui font enfeignez au dixiefme liure,
nousayensilafindiceluy enfeigné lafagon dextrairetel-
lesracines. . . .. .. . ’
Quant aux autres multinomies, on trouue bien quel-
ques facines“de certaines mulinomies, mais iufques
icy on n'aencaresriepinuenté vniuerfel queic{gache, fi-
bien que le plusfeusr moyencft de proceder commenous
agons did. e
Quaht aux teigles de proportion, elles e pratiqueront
ainfi qu'en I'Aritmetique valgaire. |
Les operations desnombresfourds eftant expliquges.
T eftaifé de demonttrertoutes les propofitions de ce 10.
liure par les nombres fourds, enfe feruant d'iceux nom-
bres au licu des Jignes neceflaires 4 la conftruction des
propofitions. ' - : _ o
T an  '-{: AR T 'F:‘_IN: ' ot




ELEMENT VN:
. ZIESME. -
- DEFINITIONS;.: -

@y fur iceluy pl: . cllelarencons,

)L trent efi ané]c's"dfoi'&s.“

fur Ivn dliceux perpendicd Iigne ‘
mune fe&ion , fcrontaulli pefpendiculaires a "'dutré.Pf_an.

Vn plan-clt encline fur vn plan, quand [es lignesie- -

nées fur I'vn & Fautre plan perpendiculaires 3 Jaligne de

commune fection,& versvn mefme point d'icelle, ne fone:

poineperpéndiculairesles vnes aux aurres,

4 Plansparallels, font ceuxlefquels eftans continuez ne-

fc coupentpoint, S |
Solidesfemblables, font ccurquifonit compris de fu,
petficies femblables, cgf';a‘ll'és'cn'ﬁdmbrc'.' A

¢ Solides egaux & femblables, fant cenx qui fént'qépfi;~

de fcmblablcﬂupcrﬁcicé'égill_'gs‘ ehnombre & grandeur.

7 Anglefolide,c'cft larencdntre de plus de deux angles-
plans en vartefme pointeftansiceux conftituez fur plans.

d_i»ffcrcns, ) T G G. l] .

PRI T WPyt S D

. : . T T
g NE lignedroite eft perpendicuhirement
3 cflcuée furvn plan,quandtburesléslignes.
lan menées versellelarencons:

Vn plan eft efleué perpendiculaites

mentfurvnglan,quand es lignesmenées:
: oo Y SEE LI R N
irenyent ’i‘la_friné dé¢ com~



196 ELEMENT
8 nyamiéle eftvnfolide compr,xs de pluﬁcurs plans, fe
rencontrans €n vi mefme: pomt , 8¢ayans vn autre plan
our baze,
9 Prifmeeftva fohdc compiis: dcgmq plgns dc[qucls
deux quiforrt oppfezfom eriangles egaux femblables, &
parallcls &les trois autres fong parallcl}pgramzs |
10 Sphercc&vncﬁgurccompr;fcga: e demi cercle, lors
quefon diametre dcmeurant xmmobllc 1ccluy demi cer-
cle tourne iufques a co qu il ceienge la d’od il eftoit
party-
11 Laxedela q)hcrc cft 1cduy diamettre immobile alcn-
tour dtiqueltournele demi cercle.
Lc»ccntr(;,dqla f?hqrg et ccluy mtﬁne qua du dchji—
'cmlc feirede lafpheteslt vas ligheliqaclle] ol
Diimc'trc ela crc vnq nc welle paffanc -
Falt; ke centre dxccllc g:é tcﬁmncc :g Ia fu?)c:rficxlJa dc la
cre. :
Ii Conc cﬁ VA fohdchxppns par vnmanolc reGtangle,
lors que Lva des. coﬁcz qui compreRngnt langlc drox&
dcmcuranumm,obllc 1cs deux autres font. va tour alcn.
tonrdlccluy
15 Etfile co&cxmmobllc eft cgalalautxe coﬁccomprcf
nantlanglc drox& 1cconc fera rc&anglc :fiplus pcnt 1lfe—
raamblxgope -fi plnsgrand ilferaoxigone.
Icelle fxgne immobileeftlaxe du cone.
17 . Mais le cercle iicfcnt pat.Fautre: cofté comprcnant
]ang]c droid quitourte, eft labafe du cone, , '
18 . Cylindrecft ¥n{olide,compris par vn parallcllogrq-
me rc&anglc lors qucl vh, des coftez demeiirant unmobx-
le,les troisautres font vn touratentour d'iceluy. .
19 L’axc du cylmdrc c&xccllclxgnc 1mmobxlc. .

R
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" bigne foitien pastie fur vn'plan; én pactic enlair:

. VNZIESME. - gy
20 - Labafeducylindreeftle cerele defeit Far l'autre co-
fté quiaueclaxe du cylindre comprentfangle droit. '
2t Semblablescones & cylindres, font defquels les'axes
& lesdiametres deleurs bafes font proportionaux. .
2, . Cubeeftvn folide comprisde{ix quarrez. . « _
13 Otahedre eft va folide compris de huic - egayx
trianglés equilateraux. ' o
24 Dodecahedrg et vn folide compris de douze cgaux
pentagones equilateraux. | S
is ~Icofahedre ¢ft'vn folide compris de vingt triangles
equilaceraux egaux. - = : L
| | PROP. I. =~ .
Ileflt impoflible qu'vne partie d'vie ligne droite {oir fur
vn plan; & lautrepartie en lair. |

v
.

. Lademanftration de cefte prop. eft aifée. Car G
pattie de laligne ACB eft furle plan fgauoir AC, &
Ruutre partic enlait fgauoie CB 5 il et cuident que A
CB ncferapasligne droiéte, commeil eftrequis. . .1,

. PROP. 1L

Si deux lignes fe coupent I'vae Fautre, elles feront furva
. me[meplan: Iremto urtriangle eft en vn mefme plan:

.- Soicntdeuxlignes AB & CD fe coupanslvnel'antrean A~ .
point G : Ie dis quelles font envn mefme plan: eafemble le
ty@aplc BGC. ' )

war d'autant qu’elles fecoupenten G,CG & BG feront
viidngle au poind' G : & patla fcﬁnition delangleplan con- -
uertic clles feront en vo mefmeplan, & par la mefme CB
faifant deux anglesaunccicelles douxlignes CG & BG, clle”
fera auffiau meime plan : Partant tout le triangle CGBeften
vn mefnie plan : & les lignes CG & BG cftant continuées - o .
infquesen’A & D, legzoutes AB & CD [cront en vin mefme plan, d’autant que
heussmroitics l’dmnea: mecfme plan,& quépatlar parileftimpoffiblequ'vace

S i TR )

Gg iij

B . o _a. Sasrgmr



198 ELEMENT
© PROP. I

.$i deux plans fe coupent I'va Lautre, leur commune fel
&ion feravneligne droicke.. - S

Soi;m: Jes (Y:p:_ﬂﬂﬁ {e coupans Pvn l'#utre : B : - -
“AB & CD.Icdisqueleur communefedionet * :  { /- D
vnelignedroite. ‘ F . Z :

Qu’ifne {oitainfi. Soicnt marquez les points _

‘dctommune tencénire F & G, lefquets fone ¢/ S}
communs) tousles deux plans: Ord'vn point - ¢ All——— 1 ‘
2 J'agtre foicnt menee voeligne droite furle plan AB7 item des mefmes poings
foitmence vneligne droite {ur le plan CD : Ie disqu'il et impoffible quicelles
deux lignes foient autres qu'vnefenleligne droite (gaudir FG: car fi elles eftoigt
differentes, il s'enfuinroit que deux lignes droites aursient leurs extremitez:
communes, ce quicftimpoflible, cat clles enfermeroient va clpace.

~PROP. L

Si deux lignes droites fe coupans 'vncl'autre, &au point
deleur fe@ion on efleueperpendiculairement vne au-
tre lignedroite; elleferaanfli efleuce perpendiculaire.

meng fur Je plan d'icelles. o

Soientlesdenx lignes AB & CD, fe coupansFvne
Fautreau point K, & dupointdefe@ionK foit cfle-
. ueelaperpendiculaire KF2 chacunes dlicelles:ic dis
aufliqu'clle eft perpendiculaire 2cur plan...
"Quiil nefoitainfi, foit egallee AK 3 KB Item CK.
AKD, il eft cuident par}a 4. p.1.que AC ferq egalle -
3DB Item du point en |'air Ffoient mencesleslignes
FA,FB,FC,FD,lcfquelles parla 4.p.1.feroncegalles:
Carenlesprenant denx A deux les triangles FKC &
FKA ontlesdeux coftez egauxa deuxcoftez & l'an-
gle diceuy coftez egaldlangle(-eftant FK petpen- | . .
culdire 2 AK & CK ) labafe FA ferg egalle 3labafe FC, ainfi desautres. Main-
enaiit fur laligne DB'foitrrislc point H commeon voudra, & foit mencela
ligne HKG : DH fera egalled GC, & HK A KG par la 26, p. 1, Car lesdeux
. triapgles DKH & GCK ontdeuxangles cgauxa deux z,n* ,& le coftéCK ggal
~au colt¢KD,& parla 4.p,1.Si on meineleslignesFH. & M clles feront cgallea
(CarlesdeuxcofiezFC & CG & leurangle fontegauzaux deyx coteaFH & -

R
.
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HD & 3leurangle ) & lestriangles FKH & FKG auront lestrois coftez egaux
chacunau fien, & parla 8. p. 1. les anglesFKH & FKG feront cgaux, & patla
10.p.1.FK fera perpendiculaiccdaGH. , B
On pourrafemblablement prendeetant delignesqu’on voudra fur lemef-
meplan qui feront les angles droics rencontrant la perpéndiculaite FK {elom
Yesrailons cy-deuant di&es: & parlas. dur. FK {era perpendiculaise au 'plan des
lignes AB & CD. . : - o

PROP., V. .

Sivnelignedroiterencontre en vn point pcrpcndicu'lair e-
~*'ment troisautres lignes droites,icellestrois lignes droi-
tes feront en vn mefme plan. '

Soient troigignes droi&tes{erencontrans aupoint Bfga.
woit DB, FB,GB,& que AB foic efleuce p::pcndicplaire—
ment fur vne chacune d’icelles: fe dis quicelles @is lignes
font fur vo mefmeplan:’ - R R

Quiilne foitainfi,les deuxlignes DB & GB peuuent cfite -
en vnmefme plan parla 2.p.11.8i dunc on dit que BF n'clt
point fur le plan DBG, mais qu'il eft efleué enlair , elle
pourracltre au mefme plan que AB parla 2. p.a. Ainfi ABF o :

& DBG font deux plans diffecens, lelquels (E,;ggchans aupoint B, nefont pas
arallels, partant cftans continuez tant qu'il feradebefoinilsfe couperont , &
reur communc fection feravneligne droicte parlas.p,a1. (vit lalfgtie BC, la-
quelle par ce moyenferaaumefme planque DB, & parlar; dut. AB& BC fe
zencontreront en angles droicts:mais l:ar hypothefe AB & BF ferencontrent
auflicnangles drois, par ainfilesangles ABF & ABC feroient egavx, la partic
autout: Ce qui eft impoffible: Donc BF eltoitau melme plan que BD & BG.

PROP. VI,

Si deux lignes droires font efleuces pcrrcndiculaircment
- fur vamefmeplan, elles feront parallclles.

Soicntlesdeux lignes efleuces perpendiculairement furvn mefme plan A
C &BD:lecdis qu'cl%cs font parallelles entre clles., AT —

<. "Cif fi des points onicelles lignes rencontrent vae mefme fuperficie plane
C, &D; on meinelaligne droite CD, les deux angles ACD .& CDB feront

. droics,pascant fi les deuxlignes AC & BD font en vo meime plan, clies {eront
parallelics parla28.p.a. ‘ '

Otes qu'ellesfoicritenvn nelme plan onle prouue ainfi. St;r,le_ plande C
~D du point D foitmende DF perpendiculaired CD patlan. p.1. & fuit cgallée
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AC,&foient menceslesliones AD,& AF, FC,
Premierementles deux triangles ACD & CDF ons
lesdeux coltez AC & DF cgaux, & CD commun, &
Tangle ACD' droit egal 3 I'angle CDF aufli droit: &
parla 4. p.1.labale AD fera egalle 2la bafe CF. {tem les ¢
déiux trfangles ACF & ADF ayans les deux coltez AC
& DF cgaux, Iremlesdeuxautres AD & CFegaux, & la
bafe AF : comme 2 tous deux parla 8.p.1. l'angle ADF
fera egal 2 Kangle droit ACF; partant 'angle ADFfera
aufli droict: il eft donceunident-que FD touche perpen-
dicalairement en vnpoint D lestrois lignes CD ADBD, -
& parla 5. p. un.icellestrois lignesferont en vonmelme plan : mais parla 2.p. 11,
les croislignes AC, €D, AD{oat auffi {ur vn mefme plan : parcant AC & BD:
ferontenvynmefme plan, - S

PROP. VIL

Sideux lignes-droiteg font ?axfal‘lc_llcs; & de I'vae i autre
-onmeincvnelign® droite; elle fera au mefme plan des

l'i'gnc‘s parallél'lcsi T

Sé'i;htdcu;ligﬁcs barfall'cll:(:s AB &CD, & g

de I'vnce i 'autre foit menée FGlignedroice: ¥ B :
¥e dis qtficelleligne eft au mefme plandeslignes xllg
‘parallesAB& €B. S S & ]
Car fi cllen’sftoit furle raefeplan: foiticel- e 4 -5

Ie enl'aic FHG), & du point F au point G foit :
.menéclaligne droiéte FIG fur le plan deslignes parallelles, ce qui eft poffible;
ils'enfuiuroit que deuxlignes droi&tesauroient mefmes térmes, ce qui cft ab- -
furde: Donclaligne droite FG eft anmefme plan des pacallelles, "

PROP. VHI,

Sideuxlignes parallelles paffant parvn mefme pihn ,Fvne.
d'icellesle couppeenangles droits ,aufli'autre le cou-
peracnanglesdroits. . “

Soientlesdeux lignes parallelles AC & BD, S?qge I'yne d'icelle foit efleuée
perpendiculairementfurquelque plan,icdisquelautre BD eftaufficflcude pes-
pendiculairement furlemefme plan. R S )

-Quiilne foitainfi, Soitfaite mefmeconftrution qp'enla 6:p. 1. & com-
meilackté demontteé, les deuxangles A CF-8¢ A DF feront droiéts ,lc.éremici:
parh ypbd&gfb, lefecond ACF parla8.p.1, & patlaq. p.11. FD feracfleaée per- -
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pendiculaicement furle plan deslignes AD & CD, mais
parla 7. p. 1. les deuxlignes AC & CD font au melme
plande AC & BD:car elles fone parallclles ?t hypo-
thefe, il s’enfuitque FD cft perpendiculaire fur leplan
ot cft la ligne BD : Ainfil'angle BDF fera droit, Mais
Fangle BDC cft auffi droit par la 29. p1.cftans AC &
BD parallclles & par 4_p. 11, BD fera perpendiculaire
“au plan de CD & DF (fur lequel cft auffi perpendicu-
laire AC. ( Ce qu'il falloitdemonttrer.
\

PROP., IX

Les lignes p'arallelles 3 vne, font parallelles entrc.cll'c‘s,,cn-"
- cores quelles foient en diucrsplanAs...

Soitlaligne AB parallelle 3 1ali- A& T w
gne CD. Item FG patallelleala ™ b
mefme CD : Iedisque AB& FG' e \I B
fontparallelles entre elles, encores = / 4.
.qu'clles nefvient pasaume(me plan- : 4 N
.deAB& CD. : B F K G

Quilnefoit ainﬁ:.Soi:pris-lé pointIenlatigne CD, & d'iceluy foient nye--
-neeslesdeuxlignes perpendiculaires parla iz.p.1. {gauoir IH fur AB, & IK fur-
F G :il eftevident que B & IK feront envn mefme plan parla2, p.u1. & que-

leslignes AB & FG coupenticeluy plan enangles droits, & font pespendicu-
lairesaiceluy, & pacla6. p.ir. cllesferont pq_ticﬂcs entce elles.

PROP. X.

Sideux lignes dioites fe touchantangulairement,{fonepa:
rallelles a deux autres lignes droites, auffife rouchant:
angulairement & 3 diucrs plans , leurs angles ferons-

cgaux.

" Soientles deuxlignes AB'& BC fe touchans angus
lzirernent au point B, lefquelles {oient parallelles aux
deux autres hgnes DF & FG (crencontrans aufli an-
gulairementau point F: Iedis quelesangles ABC &
DEG font egaux. : = -
Quainfinetoit.Soientegalleesles qtiatre lignes AB;
BC,DF,FG, & foient meneesleslignes AD,BF,CG,
AD, DG, Premicrement AR & DF cftant cgalles &
parallelles,AD % BF fcront anflicgalles 8¢ - parallelles.
pasla33. p.1. & pacla mefmeraifon BF & CG feront
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cgalles & parallelles & parlag.p. x1. AD & CG feront cgalles & pafalldlles &

par la33.p. 1. AC & DGferont egalles & paraliclles: Ainfiles deux triangles A

BC, & DFG aurontletroigcoftez cgaux aux troiscoftez chacunau fien, & pac
128. 1.les angles B & F(eront egaux. '

PROP. XL

D'vn point prisen l'air,menervneligne perpendiculaire
fur le plan quieft audeflous diceluy point. |

Soitle pointenlair A; & furle plan qui eft : A
audeflous d'iceluy point foit meneccomme B p © 4
onvoudralaligneKH,&parla12.p.1.du point —
A vers KH, foit mence la perpendiculaire A '
G,& parlair.p.1.du (Poin:,G,foit meneela per- :

endiculsire GD, furle planmefme od et la 'K G I
Egne KH, & du point A foitmence AD pez-
pendicalaired DG parlaiz.p.i. e disquclle eltlaperpendiculaire dcmandee.- .
Qu'il ne foit ainfi, Soit menee BDC parallelle 3 KGH :il cft cuident patlc 4.
F.u.qucla ligneKGeflt perpendiculaire au plan du triangle DG A ( dautant que
csangles KGD & KGA fontdroiéts,& par 1a8. p.11.BD parallelledKG, fera
auffi perpendiculaire au mefmeplan : ainfil'angle BDA fera droit: mais GDA.
eftauffi droit, & par la 4. p. 11. AD fera perpendiculairc au plan des deux lignes
BD & DG, qui ¢ft le planau deflousdu point A, ce qui eftoitd monftrer..

"PROP. XIIL

D'vn plan donné, & d'vn pointpris eniceluy,cfleueren
lair voe ligne perpendiculaire,

Soitle planFG, du ¥oint A eniceluy il fautefleucerpet-
pendiculairement vaeligne. '
Soitpris enlair comme on voudrale point D, 8¢ d'ice~
luy foit meneefurle planFG, la perpendiculire DC, ren-
contrant le planau point C parlan.p.a.Etdupoint A foit
menecAB panallelled CD: il eft euident que parla 8, p. 1t.
qu'cllc feraaufli perpendiculairement efleuce enlaicfurle plank G.

PROP, XIIL

D'vamcfmeplan, & d'vn mefme point diceluy,onnele-
ucra pasenlair d'vn mefme cofté, deux lignes perpens
culaires, o |
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Soit pris quelqueplancomme BC, &le pointen o
iceluy A :iedisquedupoint A, on n’efleucra pas en
Lair deux lignes perpendiculaites furiceluy plan, & ' C
du mefme cofté, o ’
Autrement s'il et impoflible: du point A, foient B
efleuces enlaitles deux perpendiculaires AD & AF, :
clles ferontenvn mefme plan parla 2. p.1r. Et iceluy plan d'autant qu'il tou-
che le plan BC, au point A, il n'eft point parallelle A iceluy : partant eftans
continuez ils fe coupperont , & leur commune feGion fera vne ligne droi-
&e: foit icelle GAH. Et pacceque les lignes AD & AF font perpendiculsires
digeluy plan BC, lesanglesFAG & DAG [croient droi@s & egaux,lapartic au
tout : cequi eft impoflible, L

PROP. XIV.,

Si vne ligne droiteeft perpcndicnlairc5 deux plans, iccux
plans feront parallels.

Soitlalignedroite AB, perpendiculaire 3 cha-
cundes plans CD & FG: icdis quiceux plans - X
font parallels entre cux.

Autrements’ils n’eftoient parallels , eftans con-
tinuezils {¢ rencontreront, & leur commune
{e&ion fera vne ligne droife parla 3. p.11. foit . G
icclle HI,enlaquellefoit pris comme on voudra ;[_ 1\
le pointK, & foient d’icclay menees les lignes e —B r
KA, KB:maintenant pqis quelaligne ABet € F

erpendiculaired chacund'iceux plans CD,FG, -
fes anglesKAB & KBA, feront droiéks dansletriangle KAB: contrelaiz.p. ».
donc les deux plansneferencontreront point, ains feront parallels.

PROP. XV.

Si deux lignes droites fetouchantangulairement fons pa-
rallalles 3 deuxautres lignes droites fe touchant auffi
angulairement , & en.diucrs plans » iccux diucrs plans

B . )

" feront parallelles I'vn 4 l'autse. .

Soient les deux lignes AB & BC, {e touchans angulairement au point B,
& les devx autres HI & 1K, e touchans auffi angulairement an point I, qui:
foicar pasallellesaux deus premieres, chacuncalafienne, & conftituecs cn dir

Hh i3} ~
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uers plans,icdis quele plan deslignes AB & BC, ¢ft parallel au plan des lignes
HI & IK.

Quiil ne foit ainfi. DupointB foitleuce en baic laper-
pendiculaire BF versle plan HIK parlai.p. 11. rencontrant
iceluy planaupoint F, & du point F,{oientmences FD pa-
rallelle 3TH, & FG parallelle 21K : par la deff. deslignes pa-
rallelles DF & HI :Item FG & IK feront cn mefmeplan: &
parlag.p.11. Seront aufli_parallelles: {gavoir DF2aAB, & D/
FG 3 BC: & par la 19. p. 1.lesangles DFB, & GFB feront :
droiés(d’autant quelesangles ABF & CBF (ontdroiéts par /\K
la.conftrution. ) Ainfilaligne BF eft perpendiculaire aux ™ & .
deuxlignes AB & BC, & alecur plan, parla 4.p.11. Item aux deox lignes DF,
& FG & aleurplan, parla mefme 4. p. 11 & par la 144 p. 11.lesplans ABC
&DFG (ou HIK, car c'eft lc mefmie ) font pararels. Ce qui eftoitaprouuer.

PROP. XVL

. v

Si deux plans parallels font couppez parva autreplan, les
lignes de commmune fection feroncparallelles. ; -

H

Soientles deux plans parallels AB & CD,
~couppez par letroifiefme plan HI:Ie disque
l€urslignes decommunc fe&ion (cefta fa- .
uoir HF & GI){ont parallelles. N
Autrement i elles n’eftojent parallelles,
eftans continuées elles fe¢ rencontreroient .
commeau pointK: Mais d’autant qu'iceux
pians font parallels eftans continuez, ils ne
{erencontrentiamais : il faudroit donc que 4
leslignes FHK & IGK (lefquelles e rencon-
trent) fuflent en partie fut?curs plans, en partiedchors: ce qui eft contrelar, p.
1. Donc HF & Gl eftant continuéesne {erencontrent point, & font parallelles,

PROP. XVII

§i deux lignes droites font couppées par pitjﬁ curs plans pa-
tallels, clles feront couppées proportioncllement,
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Soientles'deuxlignesHN & 10 , trauerfans les - e
trois plans parallels AB, CD , FG, auz-points H,K, ' e
N, O, L,1:icdis que NK cft2 KH, comme OL cft
ALL | B F

d'ilnefoitain(i. Soient menéesleslignesNO, \
kL, Hi:1tera NI, coupant KL au point M. D'au- "
tant qaclesplansparallels AB & CD ,fontcoupez - r X -——‘-— L

parle plan KMIH les lignes de commune fe&ion
KM & HI font parallelles, par la 16, p. 1. & parla
2.p.6.au triangle NHI , KM eftant parallelle X HI,
comme NK 3 KH, xinfiNM 2 M1, Par les melmes
raifons & propofitions au triangle N1O, comme H- .
NMaMLaini QLA LI: & parlam. p. ¢. ( Pad- A—"7T""
tant quccomme NM 3 MI, aini NKAKH)OL ' o ’ N

FeraallcommeNK2aKH, ccquieftoitd d‘emqnﬁt_'erl.

S PROPSXVIL v

Sivneligne droite eftelleuée perpendiculairement fur v

- plan,tous]esplans procedansd'icelle, ferong perpendi-
-+ qulairesgumelmeplan. oo

Soitlaligne AB perpendiculaire fur quelque plan: Ie dis -~
quetousles plansdelaligne AB,menez quellepartonvou- , | . ..
dra,(cronb&cucz perpendiculai¥ement fur le planatiquel . |
BA elt pespendiculaire, - St e e

3./

n ﬁdffbit.Soitmen,é-qéelqucp!an dela ﬁéné AB ]

furlc;{:n@toporﬁ leur commune {e@ion fera vie ligne A N2
droite parla‘3. p. n.{Soit_ ibelle AC 1 & du point C'pris én icelle, comme on
voudra, foitmence CDperpendiculairefurle plande BA, parlan, p.1. & parla
28.p. 1. CDferaparallellea AB: & parla$. p. 1. AB& CD feront pcrp'cddic'u‘.
faites an plan propoté:&d par meftmedifcours ori ¢ii trouncraautént qu'on vou-
dra dcfembdables: & parlaz.d.axle plain’de BAGD fera c‘ﬂééé perpendicu
lairementfurleplanpropofé,; . B o oo AT

Si d't:ﬁx lans cfleviez. perpendiculairement fur vn autre

' plans é,htrqééidjiiént) leur ligne décommune fection et
-perpendiculaire furiceluy plan. -+ . R

S i

- - Sofenticsdeuxplansfc cb'upans I'wnlautre GH & CD, efleucz perpendieu-
 laizement{ur le glan AB, & foitlaligne de leur communcfeetion FL: ic dis que

Hh ijj
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icelle cft perpendiculaire au plan AB.. ‘

© Auwement fitHen'elt perpendiculaite au plan, | o
AB,puis queleplan CD eft perpendiculaireauplan L
AB,ilsavrontvne communefe&ion qui fera ligne L
droicte foit icelle CB: & du point F pris enicelle -
foit menée FI perpendiculairel la ligne CB, furle
planCD , parlasi.pgt. & parla 3. d. 11, conuertie, 2
elle fera perpendiculaireau plan AB. Tout de mef- T
me¢le plan GH eftant perpendiculaire au plan AB, fi
dleur communefe&ion FH, & da point F, onleue .
laperpendiculaire FK furle plan GH , elle feraaufi (— = B
par la-melme deff. conuertic perpendiculaire au -\
plan AB :ainfi FI& FK feroicnt tougesdcux d'vn A\
melme pointefleuées perpendigulairement fac vn . 7 . .
mefme plan : cc qui eft contrelarz p.ui-Donc dupoint Fon n'ena peu mener
d'autres perpendiculaires au plan AB, finonvnefeulle, laquelie doiteftre com-

mune2tous lesdeux autresplans :pactantil ¢t curdent que c'eft leur ligne de
commune fe&ionFL, =

T rRoR XX o
8t wn angle folide-8f-cortipris d¢'trols ,'angllés plans , les

deux pris comme on voudra'font Plus ' g‘fmds’qu-c lg
, ttOiﬁq_ﬁne, . . R - Lo
o o, N

H

- !

4 .

Soitl'anglefolide A, cgmpris destrois anglesplaps .
BAC, CAD, DAB.icdis que deux pris comme on |
voudracommeBAG & DAC, font plus grands que i}
lﬂtziﬁtﬁnm' \.;” '.;'.‘ :, ’p, : r { l d T
_ “Autrement, (i on dit que BA D foit plus gsand. o~ ‘
queles deux avtres: Soit faict D AF egala DAC pat B —=D
la2s p.1. & fuient fajées egalles les troislignes AC, - o
A'D, AF: &apres auoltmené les deux lignes CD & DF, & continué DF inl-
ques2B dacolké AB: foit menée B, Maisitenant pois queles deux coftez CA
&AD fOntré"'aﬁk'iu'xi{eux coftez DA & AF, &lcursquglcs;egaur,lzbafe CD
feraegaliealabale DF. ltem puis quel'on pofel'angle BAD plusgrand queles
deuxaurres, & quelerctrangh&FAD eff egal 3} 'vnd'iceux CAD, lerefte BAF
feraplus grand quel'autre BAC ; maislesdeux coftez FA & AB [ont egaux aux
deux col%e; CA &pB > & langle BAF clt plusgrand que 'anglc BAC+& pag
laz4.p.1.labafc BF [era plus grande quelabafe BC:&FD cftant égallea CD,
iJeft enident quautridngle BEDIe kofté BD eft plus grand quelesdeux aurres:
cc qui eft contre lago p. 1. Donc Vangle BAD n'cft point plusgrand queles
deuxautres Quefionditquilelt egal:ils’enluiura par lemefme difcours que
BDcft epallg d BC & CD: ce qui contrenicnttoufionrsala 2o, p. 1. Heft donc
pluspetit qugles deux antres, .- o e

i

A

-
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PROP. XXI |

"Touslesangles plansd'vn angi‘c folide, {ont pluspetits que |

quatre angles drois.
Soit'anglefolide A, compris des troisanglesplans -
CAB,BAD, DAC. Ic dis quiceux troisangles plans
{ont plus petits que quatre droits. ' '
’ilnefoit ainfi. Soient menéeslestrois lignes B
«C,CD,BD, faifantle tiangle d¢labafe del'anglefoli=
deBCD: il ¢t euident qu'atix trois angles B, C, D,il BZ= D
" auratreisangles folides, & que parla 20. p. 11. les deuxangles diicenx pris cem-
me on voudra, feront plus grand que le troilicfme: comme les deux fous le
Foint C,BCA & DCA, feront plusgrands queletroifiefme BCD , & les deux
ouslepoint B, ferobt plus grands quele troifiefme DBC: Itemlesdeux CDA,
& BD A, fontplus grands que BDC: & partant queles fix angles ABC, BCA,
ACD,GDA, ADB, DBA eafemble, ferontplasgrandsque fes trois dela bafe -
wiangulaite BCD, c'el 3 dirk que deuz droigs(carixeux troisanglesvallent age
tantparla3z, p.1. ) Maisiceuxfixanglessucc lestrois quifont 'angle folide A,
valleat fix droicts, parlasa. p.3. (D'aurantquece fonttrois triangles plans) &
iceux fixangles font plus grands que deux'droi@s : Ainfiil eft manifefte queles
trois qui fonclanglefolide A , font plus petits quequatre droidts,

.-ZiéROP. CXXIL

et poflible defaire vnangle folidede trois angles plans

compris de lignes egalles,moyennant que deux foient -

plusgrands queletroifiefme, & lesgrois plus. petits que
‘quattedroicts, .. . om0

- Soientlestroisangles plans A B
BC,DFG,HIK, enlgom: que les. :
deux pris comme on vondra
foientplusgrands quele teoifief
me, & les trois plus petits que
quatreanglesdroi@s:iedisquon A O
peutfaircvnangle folide diceux- -~ -~ - -
troisangles plans, ( c’eflt 2 dite quliceux angles cftans, compris de coftez egaux,
fi on’ meine les bales AC, D G, HK, que dlicellesbafes on pourra faire va
triangle.). 7 i e S

- Carpuisquedeuxdiceuzangles prié Corarive on voifdra font plus grands




-
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quele troificfme: qu'on en mette deux enfemble tels qu'on voudra, commefi
3 HIK, onadiouftcKIL egala D7 G parla 23.p. 1. & on faitIL egal AFG,l'angle
HIL eftantplus grand quele troificime ABC, labalc HL parla 24. p- t.{eraplus
grandc,qucfa bafe AC (carlesdcux coftez font egaux ) & 2 plus forte raifon kes
deux HK & KL, {evont plus grandes que latrojlicfmé AC. Et par mefme dif
cours on monftreratouflioursque deux d'icalles balespriles comme on voudra
font plus grandes que latroifiefme. Partant dicelles on poura fairc vn triangle.
Voylac.c_%icﬂoicédcmohﬁzdt._'- RS A o

" PROP. XXHL

Faite yn:angle folide de trois ang’lcs plans, pluspetits que.
.quatre_droits , moyennant que deux d’iceux foient

.+ plus grapdg queleticrs.

Soient trois an-

?llcs plans comme

es demidela pros <
POﬁF-A'BQ,CI?Fi-
FGH, comptisidé = -/
coftez cgaux, tef- - A
quels, feient fou- : T S :
ftenuz destrois bafes AC, CF, & FA; I faut fiire vat angle folide.

Soit fiict le triangle FAC, ayans lestrois coﬁ’cz egaux aux trois bafes AC,CF,

- FHparlazz2.p.1. lequel (oit citepnfeript. ‘du” cercl¢ FAC pat_la 5o P 4& d};

centre foient mences les troislignesIC, IF, 1A: & apresanoir efleué enlaic

perpendiculairement IK parlata. p, 11+ Soiticelle retranchec en ('o.rte,qtfg fon
\quarcdanecle quarré de EA;, foientegauxau quireé:de 'vn des coftez d'iceux

angles plans (lefquels doiuenteftre tous egaur-par hypothefe) apres auoic me-

né les Egncs KA,KC,KF:Iedisqug A,CKE_clt?vn angle (?pdc » Compris de

troié angles planis , -cgains-aux troisdonhez, e ‘
Carlegstr:isligncsglk IC IF eftant cgalles, & KI'perpendizulaire 3 icelles,
lestroislignes KA, KC, KF, feromcgall es parla 47. p.1i.d'autant qq’cllcs peu-
uentautant ene commelautre ; & puis qu'elles peaucne sutant: que-l'vi des-
coftez des. angles plans,donnez, cllesferont-egallesanx coftez d'iceux angles
plaps : poisles trois bafes AC, CF, FA, cftans egalles aux bafes des.angles doib-
nez, packa 8. p.1yles trois apgles au paintK , [cront egaux ,a[uumx;sd?n::uB; ,

D, C:tequitfallois demoaftrer. |\ . 2 g ' o
i oL T xSty JICIST TR PNCLINEEEE S
= SCHbLI'EQ, N R T L SRR KA

Quelqu'yn ypurr"a'to;Bx'c&‘ec'qucli perpendiculaice K1 ne X‘“,'.R?.’,'“ﬁm,'??'
eltre retranchee, enforte qué fon qirafré aiecte quarré de 1A foient, cggq;ﬁg
quarcé de Y vndgs cofea des uiangles donnes : copme pat egemple 0 1celny
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cofté eltoit egal ou plus petic que A1, cc quin‘atriuciamais, non pasfeulement
quiil foit egald Al:car {1 A & IF eftoient egauxd AB & BC,&labafcalabafe,
(&ainfi des denx autres triangles)lestrois aupoint I feroient egaux aux rtrois
angles BDG, chacun au fien, cc quieft cuidemment faux: Car togﬁours pat
hypothefeles troisangles B, D, G, font plus petits que quatcedroidts, & les
wois au point I font egaux 2 quatre droicts. ' :

PROP. XXIIIL

Les folidescompris defix plans parallels, oncles plansop~
pofcz egaux & parallellogrames.

Soit lefolide de fix plans parallels AB :ic dis 3 B
queles plans oppofez font egaux & parallello-
grames. D r7) )
Car puis queles plans DB & AHfontparal- | @ e
lels eftans coupez par les plans AF& lB,gcs li- 1

fnes de commune {c&ion DF & AG font paral-
elles:Item CB & IH parla 16.p.1i.paclamefme raifon les plans DI 8 FH eftans.
rarallels,lesligncs decommune fe&ion DA & FG, Item CI & BH (ont paral--
elles : partant HF & IB font parallellogrames. Parle melme difcoursBD , DI,.
GI, GB,feprouuecront eftre parallellog. & parlas4.p.1.les coltezoppofez fc-
ront egaux : partant DF & F G feront egaux g CB.& B1, & parallclles: 2 icelles:
& parla15. p.1x.les angles DFG & CBH en diuers 'plans {ontegaux, & parla:
4. g.x. le triangle DFG [era egal au ariangle CBH ; & par la mefmeraifon DA:
G 2 CIH : partantle plan AF cgala fon oppofé1B : parlemefme difcours on:
prouucra lesaucres plans oppofez egaux.

L)

. PROP. XXV. :

Le parallellograme folide eftant couppé par va plan-pa:
rallelaux plans eppofez, lesfolides couppez feront L'vny
alautre comme leur bafe. ‘

Soitle folide parallellog. FQ_couppé parle plan KN paralletaux deux op--
;ofcz FI & 0Q, & faifant deux folides FN & NO :ie disque iceux: folides
erontl'vnilaatre, commelabafe FM et 3 labafc KP.. '
Quiil ne foit ainfi(la lizne FO cftant prolongee de part & dautre) Soient’
failkes egalles OS 2 OK,& CFa FK & [oientaccomplisles parallellogrames AF - -
& OT. Tterles folides AG & (V. Doncgues puis que KO OS (ont egal--
les,les parallellogrames KP & OT {erontauffi cgaux parla1, p.6. & parlaz4..
p.1t.les plans oppofez LQ_& RV feronteganx : Item KR & OX egaux AM:
Q& PV plans oppolez , & ainfi desautres: & patlesdeff.de ce liure le folide-
~ . el st

i
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KQeftegal au folide OV. ‘

Par le mefme difcours le B 1 N o
folide KI fera egal au feli- -
dcFB,comme la bale FN A - P T
eftegala la bafe CH : par- : :
tantlc folide KB eft autant . D G L R
multiplice du folide KT, X
commelabafe CM elt mul F K g 2

tiplice de labaleFM : Item
lefolide KV eft autant mul- v _ :
tiplice du folide KQ,comelabale KT eft muldiplice delabale KP: & par la14:
p.s.comela bale CM fera plus grande egalle ou plus petite que labafe FM, Ain-
file folide KB fcra plus grand egal ou pluspetit quelelolide K1.Tout de mefme
comme labale KT feraplus grandeegalle on plus petite quela bafe KP ainfi le
folide KV fcra plus grand egal ou plus petit que lc (olide K Q. Maintenant {oient
quatre grandeurs,les deux bafesFM & KP, & lesdeux folides KI & KQ. Def
quelsdelapremicre & troifiefme (fgauoir dela bafe FM & dufolideKl) on a
prisles equemultiplices CM bafe & KB folide: Irem delafeconde & quatriefe
me ( fgavoirdelabale K & du folide KQ ) les equimultiplices KT bafe, &
KV (olide, lefquels nons auons monftré eftre comme demande la6. d. 5.plus
%rands egaux ou plus petits.: & partant corhmelabafe FM alabaleKP ,aiufile
olide,KI aufolide KQ.: cequ'il falloitdemonttrer. '

PROP. XXVI.

Survneligne droite, & d'vapointdonné en icelle , baftir
vn angle folidecgald vn angle folide donné,

SoitI’anglefolide donné A compris A
destrois lignes AB, AD, AL qui com- :
prenenttrois angles plans, defquels cft
compolé lc fulide: lurla lignedonnce
FG &aupointF,ilfautbattirvn angle
folide egal au donné A.

Soit menee comme on voudra vne
ligne qui touche angulaicement F G,
icelles deuxlignes feront en vn mefme ‘ A
plan parlaz, p.ar. & fur iceluyplan foit fait Pangle GFK cgald Pangle BAL par
la23. p.1.Maintenant du point D foit meneelaligne [3C tombant perpendicu-
Lairement fur Jeplan BAL parla: 1. p.1x Ess apres foient meneesles troislignes
BC, CA,BD. Item furleplan GFK foir fax&l’ang‘c GFH cgal 2 I'angle BAC
parlazgp,1. & apresavoir fai& cgalies GFA AB & FH2 AC,duplan GFK, &
dupointeniceluy H, foitefleuee la perpendiculalre HE parla 12.p. 1. laquelle
fois faiGcegalles CD: & toient mences les troislignes FI,1G,& GH: ie dis
quelangle folide compris des wroiglignes GF,F [,KF {era egal 2 l'angle folide A.
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Carparlaconftruction, lesdeux coftea AC & CD font egauxauxdeux FH
& HI, & 'anglc ACD droit egal 3 Pangle FHT anffi droit, & parla 4. p.1.1abafe
AD fera egallealabafe FI: & parla meline prop. d’autant ge- les deux coftez
BA & AC & leurangle, font egaux par laconftruionaux deux coftez GF &
FH& a leurangle: BC & GH feront egalles: mais CD & HI fontanfli egal-
les, & les angles BCD & GHI egaux ( d'autant qu'ils font droicts ) labafe BD
fera egalled labafe GI: & parla8.p.1.l'angle BAD (era egal al'angle GFI. Pa-
reillement parlesmefmesraifons on prouucra que Fangle DAL eft egal 2 I'an-
gleIFK: & par la conftru&tionl'angle BAL ¢ft cgal al'angle GFK : paclesdeff,.
de ccliure les angles folides A & F font egaux.

PROP. XXVIL

Sur vne ligne droite donnee, defcrire vne parallcﬂo‘gratr'xé:
. folide ,femblable, & femblablement pofé, a vn {olide
parallellograme donne. "

Soitlaligne donnee BC, fur D 4
laquelleilfaue baftic va paral. N : L
lellog. folide femblable , & \
femblablemenc poféau don- - \H -
né FL. , =
Surlaligne BC &aupoint A" »

B, foit bafti vn angle {olide o .
cgalal'angle folideF parla:6. pl: ’
p- 11 lequel foit compris des cr L0y G-
troislignes CB, HB, AB, & parlaro.p.6.(oit fai&e commeFG A FK ainfiBC3:
BH, & commcFG AFD anfiBC2 BA enrailon egalle AB fera2 BH come DE;
3 FK. Soient maintenant parachcucz les parallellog. AC, CH,HA IA, IH, IC ::
Iedisquelcfolide Bl eft femblable & {emblablement poféaufolide FL donné. *

Carilsontautant de fuperficies plansI'vi comme l'autre : & 'autant que-
HB ¢12 BC commeKF eft FG,& l'angle HBC egald Pancle Ki G, le para'l cilo--
grame HC et femblable au parallellog. KG : par%a me{me raifon le parailello..
grame HA {erafemblableau parallellog. KD, & ACADG. Parranttrois paral:-
leliog. du folide Bl font femblables & femblablement pofez,2 trois parallellog,
du foliicFL. Mais parla24.p. 11.lestrois oppolez eftans egaux, ils feronc anfli’
femblables, & parlesdeff. de celiureles folides BI & FL feront femblables &:
femblablement pofcz. ' N

* PROP. XXVIUT

Sivn parallellograme folide ¢ft couppé par vaplanpoffance
1o Loflde €t co | g
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deux cgallement.

" Soit lcpatallellég. folide AK, couppé parvn | A
plan paffant par les d iagonallesdes plansoppo- ’
fez gB,& HG. I¢ d is qu’il eft couppé endenx

ega.llcmcnt.

Carile (t cuident parlas4. p.i. queles trian-
glesBDC & BACfont egaux, item les deux J
GKH& G FH: & leplan AH egalaaplan BK,
8:AG2 CK parlaz4.p.1. (carils font oppo
fez )y Partantles deux prifmes GAH & GDH H

NT

par lesdiagonallesdes plansoppofez:il fera coupé e

B

——

)

G

K

font compris de parallellogrames, & detriangles oppofez fcmblables & egaux:

& patles deff. de celiureiccux prifmes font egaux.

PROP. XXIX,

Les parallellogramesfolides ayans mefmesbafe,& de mef-
- mehauteur, & defquelsles plansoppofeza la bafe font
entre mefmeslignes droites, font egaux.

Scient les deux parellellog. folides -
AB & AD, tous deux fur 2 mefme
bafcAC, de mefme hauteur, ayans
les deux plans FI & BH oppofezd la

F

bafe AC conftitucz entre les mefmes
lignes droictes FD & GH :ie dis que
iceux deux parnallellog. fulides font. G
cgaux entre cux.

Cefte demonttration eft 2iféea qui

Ql

» abicn conceu celledelazs. p.1. Car A
ce quecelle-13 prouue par les trian-

) 7

gles egaux,aufquels on ofte & adivufte. Icy on prouue par les prifmes egaux,
_defquels onretranche & adioufte vn prifme commun. Les prifmes AFK, & L
BH fcroat monftrez egaux pacla 24. p. 11, par ce queles plans oppofez des pa-
tallellogrames {olides, font egaux: & d'iceux font faits les prifmes. Le refte

PROP. XXX.

Les parallellogrames folides ayans mefm® bafe, & de
mefme hauateur { encores que les plans oppofez a leur
- bafe ncfoicnt entre mefmelignes droictes)font cgaux.

eft aifé,

L }

3

v

-
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Soient deux fo-
lides parallclio—
grames HB & H
R cous deux fur
mefmebale CL,&
demeflme hauteur
{Ccft 3 dire que
leurs plans oppo-
fez , & panalicls
3 leur bafe CI, fga-
uoir AG & QP ry N.
foient ¢n vn ':ncf- :
mepli,lequel foit P
parﬁlcl :q;la ba- - : )
fc CI )icdis qu'ils “l &
font egaux enco- .
res que les plans

PQ& AGoppo-

fez 2 leurbafeco- ' . p 7
mune CI, nefoiée <
entre mefmes - ' B e

gnesdroites. " X

~ Qu'ilnefoitainfi. Puis queles plans AG & PQ_font envn mefmeplan, &
quiils nefont entre mcfmc.ﬂigncs droites :il eft certain que deux coftezde I'vn
eftans continuez, coupperont deux coftez de 'sutre auffi continuez. Soient
doncles coftez AB & FG continucz versN & L:Ttem QO & RP vers K & L
elles fccoupperontdoncauxpoin@sK, L, & M, N, faifant vn parallellograme
dautant quelcslignes continuces font parallelles )lequel feraegald la bafe pla-
neCl: Carparla 34.p.1.leslignes MK & NL eftant egallesd AF & GB, clicsle
ferontanflia CH & D1:Item KL & MN eftantegalicsd OP & QR .clleslefe-

. rontauflid CD & HI: & apresauoirmené les quatres lignes CM, DN, HK, IL:

il eft manifefte queles deux folides HB & HN, {ont fur mefme bafe & de mef*
me hauteur ( car ilsfont entre mefmes plans ) & lesplans oppofez 3 lala bafe
FB &XKN, entremefmeslignesdroites, & parlazg. p.a1. ils font egaus.

. ParcilleMentlefolide HN fe trouucra egal au folide HR, ( eftans fur mefme
bafe, de mefme hautcur, & les plans o‘ypofcz alabafe LM & PQ entre mcimes

lignesdroites ) & par la1. commune {entence le folide HB, feraegal aufolide

HR ¢ cequenousauions propof¢ 2 demonftrer,

"PROP. XXXI,

, Y ,
Les parallellogrames folides eftant furbafes egalles, & de-

me{me’ hauteur, font egaux entrc cux.
| : li iij
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" Soient les deux parallellog. (olides o

BX,& CF,defquelsles bafes AB & CD, = <

& les hauteurs AX & IM font egalles: ic &1 -

dis quiceux folides font egaux. | M '
Quiainfinefoit. Leurs hauteurs font N

perpendiculaires, ou non : Soientpre- €
micrement perpendiculaires : & apres
auoir continué CI iufques 3 K, fur les
deuxlignes MI & IK foitacheué l'angle
folide MIKQ,, egal 2 I'angle folide A,
parla26. p.11. ( Car l'angle MIK eftant
droir, d’autant que c’eft la hautewr per-
pendiculaire,il peut fermralangle foli-
de, d’autant que Fangle planXAZ et ‘
auflidroit, eftapt la havteur AX aufll .
perpendiculaire ) & les lignes TM 8¢ % : Y ‘
AX cftant egalles,(on faie [Qegalled AZ 1 & IK cgalled AY : & (oit acheué
le paralleilograme folide 1V. 1l eft eaident qu'il fera egal & femblable au folide
BX, parlemefme difcoursdelazy. p.ri. Item foient continuces T Qiufquesen
L,VP iu{ques en O,Dlivfquesen L;FMiufquesenO, GNinfquesen S,& HK
iufquesen R, faifantteparallellog.folide NL:les deiix parallellog. IT & KL font
egaux parlazs.p.i.MaisIT poureftrcegal ¥ AB eft aufli egal 3 CD : parcant les
bafesIT & CD & KL, font egal,& patla 7, p.5.lesdeux CD,& KL auront mef-
meraifonl’vne comme V'autre 3 latroifiefme DK : mais parla 24.p.11.comme
CD2 DKainfHe folide CD, aufclide FK:Item comme DK & KL, ainfilefolide
DN aufolide NL:&parla 11.p.s.les deux folides CF & LN, aurdtmefmeraifon
I'vne cémel'avtreau folide DK: & parla 9. p. s.ils feront eganx,& par 29.p.11.
Tesdeuxifolides NL & IV eftans aufli egaux(carils font ain[% que demandeicelle
propol.)lctolide CF fera egal au folide1V & par conlequenti fon egal BX.
Maintcnant fileurs hauteus ne font perpendiculaires , il les y faudra reduire
en cefte forte.

Soitle parallellog.folide AB duquel la hauteur AC' D B
n’eft point perpendiculaire: Soient continuez les co- o
frezAK & LMiofquesen G & enH, & furlepland’i-
celles lignesfoientlaiflees tomber des quatres points - /
enlair C, D,B, N les quatres perpendiculaites CF, 41 Iy
DI, BH & NG parlan. p.n, accompliffans-le folide 1/ ¥
EB:il eft euident quelesfolides AB & FB font egaux oA~ K @
parla2g.p.11. Ainli demeurantla-mefme baleCB'le ..
folidec AB de hauteur non perpendiculaire,cft reduic 2 FB de hauteur perpendi~
culaire. Ce quicltoic a faire. - '

®* PROP, XXXIL

’ .y L ) . ~
Les parallellogrames folides cftans de mefme. hauteur,
fontI'vn i lautre comme leurs bales: '

———- e

By
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Soientles deux parel- B - -
lcllog. folides de mef~ - .
me hauteur AB& CD. -
Ie dis qu'ils fon®entre - | ‘ ' . .

eux comme la bafe Al A ~ | S . K L

eltalabale CK, S PR C G o
Car fifurlaligne GK (apres auoir prolongé leplanCK versH ) & furl ans
gle KGH on conftruitle parallcllograme KH, puis onacheuele pallellog. folide
GF, cftant de melmchautcur que AB, & fur bafc egalle, Il feraegala AB parla
32.p.11. & parallellog. folide CF fera couppé par le plan GD,parallel A HF : Le
{olideg"D fcraau folide GF (ou AB fon egal ) commelabafe CK 2la bafe KH;
laquelle eftant conftruicte cgallead Al bale de AB ,ileft manifeﬁc.quclc folide
CD eftanfolide AB commelabale CK eft 3 labafe AL -

PROP. XXXIIL

Les parallellogrames {olides femblables, fontI'vn & l'autre
 enraifontri pléc deleurscoftez proportionaqx. -

Soientlesdeux parallellog. fo- e K
lides fcmblables GK & AD, v
leurs coftez proportionauzx GH ‘ o
& AB:icdis qu'ilsfontI'vn 2 Fau- - _
treenraifontmpléede GHA AB. ! -

u'il ne {oitamfi-Soient pro- . . . N

' lor%@c leslignes GH vers O,PIH « ¥ \
vers Q,& LHvers R : en apres
lesaucir faites egalles, fcauoit H i .
02AB,HQaBC, & HRaBF, | \ \
foit accompli le parailellog.{o- ‘
lide SO :item foient accomplis
Lesparallellog, folides QN & H
M. Premierement d'autantque . @ H
lesdeux folides GK & ADfont [___.._.,.._._D o
{emblables, leslignes GH,HL, : ’
HIL{ontl'vnea lautre comme A ,
B, BF,BC, oulcurs egallesH : e P
O,HR,H Q:c’eftd {cauoir que, .
commeGHiHO:ainﬁLHiH{ 4 - R
R,&1HAaHQ Mais parlax,g.&. —t—— O
comme GH A HO, ainfi 'a bale
Glalabafe O1: & commelH2 \ "}
H Q,ainfi labale IO 2labafe O 1. .
Q: Eccomme LH3 HR,ainfila — Pt
Jbale LQalabale QR,Mais tou- A T

M

!
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tesicclleslignes font en melme raifon , pactant icelles quatre bafes planes fe-
ront en mefine raifon, & continuellement proportionnelles, Mais lc folide G
K cftaufolide KO, commelabafe Gl et 2labale 10, Itemle folide KO au fo-
lideNQ commelabafe 1O 2 labale O Q, itemlefolide NQ4u folide OS ¢é-
me la bale LO 2 la bale OR : Eticelles quatre bafes font continuellement
proport. & parla 72, p. 1. iceux quatre folides feront continuellement pro-
portionaux : Et lepremicr GK fera au quatriefme SO (oudfonegal AD) en
raifon triplec du premicr GKaufec6d KO parlaro.ds. Mais GK eft A KO, ¢§-
melabafeplane GI cftalabafeplane IO parlaza. pat. lefquélles bafes planes
fontl'vne 3 autrc comme GH ft 3 HO parlavp. 6. & parlaur, p. ¢ Lefo-
lide GK feraaufolide SO, comme GH ¢t A HO : Partant laraifon wigleede
GK2 KO ferala mefme que deGH2 HO ,0u fon epalle AB: Et parconfe-
quent GKeftantd AD enraifon tripleede GK 2 KO, ilfcraauffi en raifon triv
pleede GH 2 AB. Cequ'ilfalloit demontflser, -

PROP. XXXIIIIL

Les egaux parallcllogram es [olides,ontles bafes & les hau-
teursreciproques: Etceux qui ontlesbafes & les hau-
- teufs reciproques, font egaux.

Soient deux parallellog. folides GF & TH. Ie

dis que leurs bafes & leurs hauteurs fonereci-

roques: c'cltd dirc quecommelabale GBala 1 G
EafcID, ainfila hauteur LC 2 i@haurcur G A, 3 B
Nota que prefgues A toutes les @emenftrations \ o
de ce liure, il faut queles hauteurs des folides i
foientperpendiculaires : que i efles n’eftoient W G nu
tellesillesfaut reduire comme nous auons en-
feigné 2 lafinde last. p. 11. Iedisdoncqueles
hauteurs & lesbalesfontreciproques.

Quiilne foitainfi, Premierement il eft cui- v 1
dent quefiles bafes GB & ID font egalles (eftds ek D]
les folides egaux) qu'il faudraaufli que les hau- .
teurs foient cgalles. Soient donc les bafes ine- X
galles, fcauoir GB plas grande que 1D, ic dis ~ . -
quelahauteur 1C doit eftre plusgrandeque GA , €ar ellc ne peat c_ﬂtc plus pe-
tite, non pasfeulement egalle, d'autant que parlaz2.p.11. iceuxfqlidesferotent
Pvnalaotre commelevrsbafes, partant AB plusgrand que CD, & nous IC‘S_ po-
fons egaux , ¥C{era donc plus grande que GA, & d'icelle foit retranchée 1K
egalleaGA, & d'iccluy pointk foitimaginéle plan KL paralleld ID,couper le
folideCD, lesdeus folides AB & CD eftans eganxilsauront mefmeraifonl'va
commelautrean folide KD parlay.p.s. Or AB & DK eftans de meime hau-
seur,ils feront'vna Pautre commelabaleGB ala baleID par lazz. p.11n PC?B

I TT T Temm e ot mm s e T tant

A
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tantCD feradufliAKD commelabafc GB2 la bafeID. Orcomme CD a KD
ainfi labafe IN 2labafc IM parla 25.p.a1.&icellebafe IN ¢ft 2la bafe IM com-
melIC2alK parlar. p. 6. & parlain p. 5.lefolide CD eftau folideKD comme
1C31K.Lefolide CD eftauflia KD commelabafe GB2 labafe ID & par la 1,

. s.commela bafe GB 2labafelD,ainfila hauteur CIeftd la hauteurIK oua
fon egalle AG. -

Pourlafeconde partic fi GB bafe et AID bafe, commeIC hauteur ¢t 3AG

hauteur ( oufon egalleIK ) ie dis que les deax folides AB & CD font egausx.

Car demeurantlamelme conftruion, lesfolides CD & KD (ont!'vn 3l'au-
tre comme C13KI( comme nous auons tantoft di& parlazs.par. & 1.p.6. )
maisgomme CIaKIainiGBAID, & parlan.p. 5.CD feraaKD comme GB
AID:Item comme GBAID ainfilefolide AB aufolide KD (carils font demef-
mehauteur ) parlazs. p.11. &paclai.p. 5.CD ferad KD comme AB au me(~*
me KD: & parlag. p.5.AB & CD.{eront egaux, '

"PROP. XXXV.

S’ilya deux angles plans egaux, du fommet defquelsonle-
ue en l'airdeux lignes droites faifantangles egaux auec
lescoftez desangles premicremécpofez chacun aufien,
& d'vn point prisd chacune des deuxlignes, on meine
deslignes perpendiculaires furles plans quifontau def-
fous, & des pointsod tombenticelles perpendiculaires

- onmeinedeslignes droitesversles fommetsdes angles
premierement pofez: Lesanglesquefonticelleslignes,

auec lesleuees enlair font egaux entre cux.

Soientles deux an- A _ .
glesplans egaux HBL »
& CAG,du fommet
defquelsB & A on le-
ueenlair les lignes B -
N & AF en forte que
LBN & GAF foient
egaux, Item HBN &
CAF:ic dis que (ides
poinés prisa Faduen-
turcenicelles N & F,
onabbaiffeles perpen-
diculaires NM » &FD
fur le plan des angles /
donnez, & on muine
leslignes MB & C'A,
que langle MBN fera
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cgal 2 l’an?lc D AF. )
Quil nefoit ainfi. Si A
les deux lignes AF &
BN ne font egalles,
foitdela plus grande
BN retrichéBK egal-
le A AF, & apresauoir
baiféla perpédiculai-
teKI farle plan HBL
ratla i par.& furles
ignesHB & BL me-
né les perpendiculai-
resIF & IL,ItemDC
& CG fur les lignes
CA & GA letout par
lana.p..(oientmences
les lignes KH , KL,
ItemFG,FC. , 4 N
Premiicrement lestriangles KB1, KIH, IHB,ILB fontre@angles:Item FDA
FDC,DCA,DGA aufli re. & lesdeux trig. BKH, 8& AFCayans les angles
droitsBHK & ACF, & pachypothefc HBK egala CAF, &lc cofté BK egal au
cofté AF par 1a26.p.1.lesdcuxautres coftez BH & HK feront cgaux aux deux
autres coftez AC & CF chacun au fien. Par mefme difcoursde la 26. p.1.0on
trouucra BL egalled AG:& parla 4.p.1.1abafe HL du triangle HBL ,{era egal-
le 2 1a bafe CG dutriangle CAG (car par hyrothcfc lesangles HBL & CAG
fontegayx) & langle EHB fera egalalangle GCA: maisle droit IHB eftoit
aufli e{ga’l audroit DCA : partant lerelfte IHL feraegalau refte DCG. Parmef-
medilcourslesangles ILH & DGC fe trouucront egaux, & parla 26.p,1. HI
fera egald CD : maisHK cftegal 3 CF, & patla 47. p. 1.1K feraegald DF : &
puisque BKeft egalled AF,auﬁi patla melmeprop. Blfera egalle AD: & les
deuxtriangles ATK & ADF aurontles tcois coftez cglix chacunau fien, & par
la 8. p.1. Lesanglesferont cgaux chacunau fien,

PROP. XXXVL

Si troislignesfont proportionelles,le parallellograme fo<
lide compris d'icelles trois lignes, eft egal au parallello-
gramefolide comprisdelamoyenne: moyennant qu’i-
ceux deuzx folides foient equiangles.,

[ 4

Soientlestrois lignes continuellement proportionelles A,B,C, defquel-
lesona conftruicle arallellograme folide OL, ayant fa bafe KM parallelio-
grame compris deslignes KL & LM ,cgalles aux deux A & C, & fa hautcur
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LN cgalle B: & foiticeluy OL equiangle au parallcllogtame folide FI com-
pris de trois fois la moyenne B.{gauoir A
- deux foisdlabafe GD ( ‘guic& paral- —g—
lellograme ) & la troifiefme 2 fahau-
teur DH :iedis qu'iceax folides font

T2
YT
cgaux. . A
‘Car puisqu'ils font cquiangles,'an= .
glefolide F(eracgal al'angle folideL: D
& parlcs deff.deceliureils [eront c6- ‘
polcs dangles plans egaux ,ainfi les

angles plans DFG' & KLM feront
egaux : mais commeLM i FG, ainfi

FD3KL: c'eft 3 dire que les parallellogrames plans DG & HM ontles coftez
:ccilproqucs, & parlai4. p.G.ilsfone cgaux.Oriceux folidesFI1& LO font de
mefmehauteur DH & LN, lefquelles font cgalles s & pacla 32. p. 1. ilsfone
¢gaux. o ‘

~ Mais il faut notericy quela hauteurdoiceftre perpendiculaire pour siterla:
confcquence demandce de celte propofition,

. PROP. XXXVIL
Si c}uatrc lignes foncproportionelles, les parallellogrames:
‘olides femblables & femblablement pofez defcrics fur:

icelles,feront proportionaux:Efiiceux quatrefembla--
bles folides parallellogramesfont proportionaux, les

quatre lignes fur lefquelles ils feront. femblablemene
pofez, feront proportionelles.. T

_ Soientquatre li-
B comore ABS C K

es comme e . .
DainfiFGAHI: & - L M
foilclnt defcris fﬁu: . ) — N
icelles quatre foli- : - 1 ‘

dcs femblables & 17 /¥
femblablement po- A B (O D ' G H 1
fez AK,CL,FM,H ' ‘
N:iedisqu'iccux folides font proportionanx. . .

Carpuis que AK eft femblable 3 CL, parlass. p. nils ferontl’vna Tautre -
‘enraifon triplce de AB & CD : Pareillement FM & HN ferontaufhi en raifon -
tripleede FG A HI : mais la raifon de ABA CD eft comme deFGAHI: § parla:
15.p.slanaifontriplee de AB & CD, fera femblabled laraifon triplecde FG 3

HI, & partant patla1z.p. 5.le folide AK tera au folide CL,commeletolide FM .
AEN. SRy,

N
\\

\
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Maintenant files quatee (olides font praportionaux, AB ferad CD commie.;

FGaHI. Cartoutde mefmes AK ferad CL enrailontripleede AB3A CD:lrem

FM 2 HN enraifon triplecde FG2 Hl:mais lefolide AK eft au folide CL com.-

melefolide FM folide HN : partant leur raifon triplee fera {emblable » & par

confequentlcs quatre lignes feront proportionelles.

PROP. XXXVIIL

Sivnplaneft efleué perpendiculairemétfur vnautre plgn,
& d'vn pointdel'vn d'iceux on meine vac ligne per-
pendiculaire furlautre: elle tombera furleur commu-,
ne fection, | ‘ - .

S |

Soitle plan AB, eflené perpendicufai- B

remét furleplan AC,leurligne de com- / R
munefc&ion AH, & dupont F prisen 4 . &./] {
AB onlaifetomber vneperpendiculaire N
fur AC :iedis qu'clle tombera fur la . D \ _
communcfe&ion AH. ‘ ¢

Autrement qu'elletombeaupoint D, du qlan ACys'il eft poffible: & par k12,
p. 1. dupoint D verslaligne AH foitmencela perpendiculaire DG : & la ligne
GF faifantletriangle GDF. Ot fi laliFnc FD eft perpendiculaire, eftant GF aufli
perpendiculaire, fcs deuxanglesfurlaligne GD (eroient tous deux droits con-
tre [ar7. p.x, Parcant FD n'cltoit pas perpendiculaire,puis qu'elle deu oit tom-

ber fur AF.

PROP. XXXIX

Siles coftez oppofez d'vn parallellograme folide font
couppez en deux egallement, & on meine des plans
ar les fe@ions: lalignede commune fe&ion diccux
plans & le diametre du folide, {fe couppent en deux
cgallement, | S _
Soitle parallellog. folide AT, fescoftez oppofez AC,\AH.C K,KH.Item LN,
LR.TN, TR, foicnttousgouppez endeux egallement en D ,G, B, I: Itemen
0,8, Q,M: & paricellesfeQions loientimaginez paffer les plans DQ_& BS,
fecouppansl’vnl'autre enlaligne FP: & foit mencela diagonalle AT, couppant ;
FPaupomntV. ledisqueleslignesFP 8 AT (e couppent I'vn autresen deux J‘

egallcment. .. ;
Carparla 2. p.6.BF eftant paralicllca CK, comme AB ¢ft egallca BCainfi !
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AF [ctrouuera cgalled FK.ltem le plan 8S '

cftant parallelauplan GT,aullilaligne PV~ A DB a
_ eniceluy, feraparallelleals l:guc KT aufli \
danslemefmeplanparlar6 p. 1. & par la D L) G

2, p.6. comchFeﬁegalleéFKamﬁ AV
ayvT. Itemlesdeuxlignes AK & LT efids _
faralkllcs( carleurs plans font parallelies) | .- < I R P
esanglesFAV & VTP fontcgaux parla L \ N
27.p.1, & les oppofcz au fommet vers V v o N\ \ ki
parlaig. p. 1. & parlazz.p. rlcsttoxﬁc& n ‘AN
feroncegaux, & parla 4 p. 6. Les tr{an- A Q | o R
gles AVF & PVT eftans equiangles au-

ront les coftez proportionaux , & confmes~ xS T
AVAVFainGTVIVE: &en changcant‘.:pmmq A‘ cgal AVT, ainfiFV eft
egalle 3 VP: partantlesdeux hgnes AT & FP fe couppent en deux cgalle-
ment. . ¢ \‘ . (.

PROP XL

] /
/
v, R

B
»
.

X

Dcwg pnfm es dem*c haut:ur font ogaw; N cﬁ ia bqﬁdp
I'vatriangulaire ,n'oft quslamoitié dela bafe dc I autrd,
cftant vn parallcllograme.

Soient acuxprifmcsdc,,mqf- S I- Q ;
mehautouk KGL & OD, &1‘.., b (8 O o 7 4
qus OD it le parallellograme ™t T 1 y[\ = : : .) B .

CBpourbale, double dutrian-. |- il i )
gle QKL, bafe du pnfme HK / ay

GL Iedis qu'ils font c§aux P '
Cat fi od lesaccomplic pour cﬁtc paullellogramps fo)l;lcs,,l(l &,CP labafe

KM eracpalledlabale CB: -& eftans dg melme haugeur,ils feront egavx parda
32.p. L& parla 28. p.atles plansdiagonanx les dusferontian deux ezalicrpent,
& Jes prifmes donbez ap commcuc:meunettans iles momezdmcho(es egaiks
feronc cgaux. . , oy

) - o -
. ‘ N . . . S .. H .
‘ne* T e 5 HER D L,
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PROP. I

XES poligoh_cs femblableg infcrits aux cercles,
& {otit I'vn 3 Fautre comfly les-quatrez deferits
* desdiamettes deseerclessi u

Soient deux poligones
femblables ABCGDF&IH - -
LNMK ,infiits dansles cer-
clesi: is dis qu'ils fomt Fvna
Vadtre commeles quarrezdes -
diametres AG& IN, = -

Qu'ilnefoitainfi. Soient
mehécs les lignes ACHIL, _
item BG, & HN:puisqué les- - @1 -
penmagones font- femblables' - ¢ T 0 R g
ABeft 3 BC,comme 1A HL, & Pangle B, 8gal 2 'angle H, & parla 6. p. 0.
Jes triangles BAC & HIL font equiangles, partant I'angle BCA fera egald l'ast--
gle HLIL. Maisilsfont chacun egaux,l'vnal'angle G ,l'autrea l'angle N, par la:
21, p. 3.( carilsfont furmefmesfeGions BA & HI) ainfi I'angle G fera egal 2
IangleN: & parlas1. p. 3.1es angles GB A & NHi cftans droi@sdanslesdemy:
cercles, & egaux, lestriangles GBA & NHI fcront equiangles( car le troifici-
wme fera egal aotroifielme, par la 32, p. 1.) & par la 4. p. 6. comme BA 2 XG,
ainfi HLAIN : & en changeant comme BA 3 HIL,ainfiAG 3 IN: & par la 22,
{. 6. comme lepentagene fur BA ,3 l'autre pentagone femblable, & {embla-

lement pofé fur HI:ainfile quarcé de AG au quarré de IN ,.ce qui cftoit 3
prouuer.. 4 o -
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PROP. IL |

Les ¢erclesfont I'vn a 'autre, comme les quarrez defcrits

dc lcurs diametres, - S
Soientlesdeuxcerclesfurles A
deux diametres AB & CD:iedis
quils fontI'vn 3 Fautre comme
le quarré de AB ¢ft au quarré de
CD, c'eft 2 dire quefi onimagine
quecomme lequarcé d¢ AB, au.
quarré de CD ,ainfi le cercle AB
aquelque figure quatriefme pro-
port.( comme H ).que icelle fi- : :
gure H ot egalleaucercle CD. e

Autsement clle fera plus peti- 1
tc ou-plusgrande. Soit premiere- . ! . .
ment plus petite s'il eft peffible: ' »
& foit le cercle CD plus -grand .

qu'icelle delafigurel. Or par la‘r.?‘.io‘. ic peux retrancher plusde la moftié du
cercle CD, & durefidu plus delamoitié tant de fois qu'il demeureraen finvne
quanticé pluspetite que I, Soit donc dans iceluy cercle defcritle quarre CGD
K, ?ui clt plusgrand quelamoitié du cerde ( d’autant quelequarré de CD, qui
elt{on double, eft plusgrand quele cercle. ) Siles quatre fe@ions du cercle font
rluspctitcs.qucl,nous auons cc que nous demandons: Sinon, foit céuppé
'arc KCen deux egallementan point F, & les troisautres ares femblablement,
& foit infcrit lo&ogone daps le cercle:1l cft enident que dans les quatre fe-
Gions egalles, il y.aura quatre triangles egaux, & que chacun comme KFG, eft
plusdela moitié defafection (carle triangle Ilofcele KFC eftla moitié dure-
éangle de mefmehauteur & furme(mobafe KC, parla 41. p. 1lequel re&an-
gle ¢t plusgrand quelafe@ion KFC) Soicnt maintenant leshui& petites figu-
tesreftantesplus petites quela figure I= que fi cela n'eftoit , 1l faudroit toufiours
coupperlesarcsderniers, & toufioursinfcrire des poligones, defquels le der-
nier auroit deux foisagtantde coftez quefon precedent, & fouftraire toufiours
plusdela moitié de chacune fe&ion ,{gauoir fon triangle Ifcocele: il cit cer-
tain'qu'l la fin les deriicres fe@tions ferant plos petites que la figure I. Mais
ﬂour abreger, {oicnt lesdéuant dicteshuid fc@ions seftantes plus petites quglt
' ﬁ%utcl : Heft cuident que Lo&ogene fera plus grand quela ,ﬁrgmc H, puis
quelesdeurH.& Ifonc egallesa’cercle CD, foit pareillement in
genc femblableaucercle AB: & parlai. p.12.I'o&ogone AB férad Vo&ogone
€D,commelé quarré de AB: cft 2u quarzé de CD: mais comme le quarcéde A
Bau quarté de CD,zinfile cercle AB2lafigure H: & parlan. p. 5..comme le
p‘oir%onc-AB {craau poligane CD ,pinfilecercle AB-cft 3 la;figurc H: & en

critvno&o,
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changeant commele poligone AB eftau cercle A B, ainfile poligone CD eft3
lafigure H - mais le poligone €D, eft. plus grand que la figure H: il faudroit
doncparlary4. p. 5. quele poligonc AB futt plus grand que le cercle A B : ce
‘}Ui eftfaux : Doncla figure H ne pouuoit eftre plus petite quelecercle CD,

" Onprouueraaufli qu'elle ne peut eftee plus grande. Autrements'il eft pofli-
ble, puis que commele quacréde ABau quareé de CD ,qinfilecercle ABAH:
auflien changcan‘t lafigureHfera au cctc?c AB, comme le quarréd.de CD an
quarré de AB : mais foitimaginéque comme H eft au cercle AB,ainfile cercle
CD [org2 quelqueautce figure, commeI: & parla4.p. 5. comme la-figure H
cft plus grande quele ccrd?c“CD »ainfile cercle AB fera plus grand quelafigure
I: & fiparfani . 5.le cercle ABferad lafigurel, comme le quarté de ABeft:
au quarré de.CD . cequi contredient 3 la premierc pastie dela demonftration,,
enlaquelle nous guons montftré quel'vndet cerclesreltant 3 voe figure, enla
railon'des quarrézdes diametres|, qu'icelle figure ne ponsiait cftre plus petice
qluc Mautre cercle: Pactantla figure H ne pouuois eftre; plus grande que le ces-
cleCD:nypluspetite, comme en la premicre pattic: elle eftoit done cgalle 2-
iceluy : Cequ'il falloit prouuer, ‘ . .

1 PROP.IIL .

Toutepyrfhideayant bale triangulaire, peut eftte diui-
* féeendeux pyramides égalles,femblablesentre elles, &
d latoualle, & en deux prilmes egaux, & plus grands

' h 'iférriid'c'ftotalfc. e T

- quelamoitié
R S

. Lo IR : (RPN . :
Soitlapyramide ABCD,ayantlabaletriangulaire ARC , & I¢ fommet au
point D :icdisqd’ellepeut cftre diuifée en deux pyramides egalles, femblables
entreclles; & A licotalle: & endeux prifmes egaux , plus grands que la moitié
delapyramide, donncen. . i . i .
© Qulilnefoitainfi. Soient couppez on deux exallement, tous les coftez d'is
cell¢ pyramide , fgauoiclestrois delabafe ABC aux poinétsF, G, L, & lestrofs
hypothenufes DA, DB, DCauxtroispoiné@sH,1 K,& (oicnt mencesies lignes_
FL;FG,H,IK,KH,HG, HF;KL. Premicrementla bate ABC cft divifée en
trois figures  au quadrangle BLFG, & lesdeuxtriangles GGF, & FLA,lelquels
font femblables enitre cux, & autout ABC,, duquelles coltez font couppez
proportionnellentent, & parla2.p.6JaiigneFG eltparallellcABA,& FLABCy
*aﬂant eftantPdngle Alcommuo aux denxtriangles: BAC,8& LAF,V'angle exte.
ticur LFA fera catal'oppofé inceridur GG H,pardazg. p.1. Et par ka2, p. 1. Ia
trotfiefme (eritgdbad troiliefmc, & parla 4. p.6.& 1.4, 6. lesdeuxtriangles B
AC & LAF feront femblables. Par le mefme difcours lotriangle GFC, fera
femblablean triangle BA'C, 8 parla 1. p. 6.les deux triangles CGF & FLA , fe-
rdtfemblables éntre eux & edaux, d'autant quelours ¢oft ez fons eganx, Quant
by quadiangleBLtG spcltbuident patha a1, porequil eft deubls an .ﬂl;“k}f
: L
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FL A ( caril eftfurbale cgalle, & entre mefmes parallelles )il ¢ft aufli manifefic
quetoutelapyramide ABCD, eft diuiléc aux deux pyramides CGFH, & HKI
D egalles & femblables, & aux deux prifmes, I'vn FHGBKL, duquellabafc cft
le quadrangle BLFG, l'autre HIKLAF, du?uel-la bafe eft le triangle LAF: 8
pouratitant qu'ils font de mefme haateur, (gauoir de 12 hautcur du point H, ou
dupointK,& quelabafe quadrangulaire eft double de latriangulaice: 113 feront
cgauxparlago.p.n. o . g '
QuelespyramidesGCHF, & KHID foient
femblables, onle prouucen cefte forte: d’au-
tant que HK, & CB font parallelles, Fangle ex-
tericur DHK eftegal {on oppofé interieurH
CGyparlazg. p.1. Et CHGAHDK, & parlas2.
. r.le troifie(me fera egal au treificfme, & par
Eu,. 1, 6. Les triangles equiangles DHK, & H
CG feront(emblablesentre eux & au triangle
CDB :ils feront aufli egaux entre cux, parla
20. p. 6. cftans les lignes CH & HD egalles.

A .

Paclesmefmesraifons lestriangles IDH, & FHC feront egaax , & femblables
catre eux & auggiangle ADC: Item le wiangle IKH {e prouuera facilement
cquiangle & fc‘:ﬁab cautriangle ABGC, parlaio. p. 11, (ayans leurs coftez pa-
rallelsfe touchantangulairement en- divers plans (partant auffi femblables au .-
eriangle GCF, & cgal diceluy parlazo. p.6. Car HK elt egal AGB, & GBAG.
C:&parlato. p.1u, KDI & BDA feront femblablesd GHF, & KDl egal 3 .
iccluy: & parladeff. des folides femblables & cgaux, icelles trois pyramides
faictes de plans femblables, ferontfemblables, 8¢ les deux petitesfecont egalles,
fai@esde plans egaux. o e )

‘Queles deux prifmes FHGBKL , & HIKLAF foient enfemble plusde la'.
moitié d'icelle pyramide totalle, il appere ainfi : iceux- deux prifives cftans
cgaux,'vndiccux FHGBK L, ayantbafe (i:adrangulaire double de labafe -
G F C delapyramide CG HF, & demclmehauteur qu'icelle, onen peut re-
trancher vne pyramide egalle dicelle pyramide F C G H : partant iceluy prif- -
meeltplusgrand quela pyramide. Etpar confequent lesdeux prifmes enfem- -
ble feront plusgrands que les deux pyramides retranchées enfemble, ce qui
eftoit 3 demonlirer. S , '

'

PROP: HIL. o

Sideuxpyramides de mefime hanteur ayans bafe triangu- -
laire, {ont diuifées en deux-autres pyramides fembla-
blesentreclles, &4 la toute, & en deux prifmes egaux; .
& les pyramides de la divifion font toufiours fub-di~

", Uiléesde mefme fagon: commelabafe de Lvne despy- -

| Lagon et

ar e
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ramides 4 la bale de-Taurre, aisifi tous 1és prifines en:
{emble tant de la diulfion que fub- diuigon d’icelle
pyramide, dtousles prifmes enfemble de l'autre pyra-
* ‘mide, e
Sotentlesdeux pyramides de mefme hauteur ABCD, & SVTX ( fcauoic
qucla hauteut-du point -, v : '
X foitegalle ala hautéur” "§__ & V¥
du point D ’)’lefqucllbs/. K
font diuiféeschacuncen
deux pyramjdes cgalles
& femblables , & an
deux prifmes egaux c5-
me cnfcigne 1a 3. p. 12,
Ecencontinuant,les py- .
ramides refcindées AG -\ ‘ 4 e -
FL & SZYy fontaofli-. -~ .V .- o )
fub-diuifes en deux audres pyramides dgnllcs’&fcmblabl:iﬁ‘e’n deurx prifmes
egaux encontinuanttouficuss de mefme fagon cic dis que c¥hine la bale AB
C.alabale SVT, ainfiles quatres prifmestant dela diuifion que fub>divifion dé
la pyramide ABCD, aux quatte ptifmes-dela diuifion & (ub-diuifion de la py-
ramide SVTX. oot : o
Carlesdeux lignes AB & ST; cltant chacune’couppée en deux egallement
aux poinés Y, & F, il eft évident quc comme ABABFaini STATY: Et parla
22. p. 6. comme le triangle AB C,au triangle BHF, ain(i letriangle SVT aa
tiangle SZY ou Y o T'( caripacla precedense ils font femblables, & fembla-
blement pofez ). Etenichangeant commele triangle ABC au triangle: SVT,
ain(ile tiangle FHB autriangle Y o T : Mais les deux prifmes de'mefme haus
teur LKIHBF & o 8 ) o, TY ) (carils font chacundelademye hayrenr do teut
pyramide, lefquelics font de melnic hauteur ) font 'y 2 Vaorre commelabafe
FiiBalabaleY 4 T;parlajz.p.at & . p. so-cftans chacun Ja moiti¢ de lent
parallcllogramie folide, comme il appert par ce quiacté demanfiré Ala 28, p.
1. & parla7.p. 5.lesdeuxautres prifmes GLFHIC,& Z+ Y ad V', eoaux aux
“deux premicrs chacunaufien, ferontl'vn 2 l'autre comme labale FHB2la ba-
fcY o T : Eten raifon compotée les deux enfemble GLFHIC, & LKIHBF
ferontauxdeuxenfembleZy Yo d V& ¢ £ a YT, commelabale FiH 3 la
bafe Y o T,parla 8. p. 5. ou commelabale ABC2labafe SVT, parla 11 p. 5.
car Ceftlamelmeraifon, Mainfénant edlafub-divificn despyramides AGLF,
& S$Z o Y les deux prifmes enfembjede Fine,feront parle mefme difcours aux
deux prifmes enfemble de Paytre, commelabale AGF 2 la bafc SZY, oupar
law.p. g.commelabafc ABE 1a bafc SVT : mais ¢n la prentiere divifion les
denxprifmes deda pyramige AB@D, titoitnten Ja mefnesaifon apx deax prif-
meseniemble delasere pyrapggide SY, T X &, enrafpn compo‘ﬁi‘e‘gafla,x&p-
‘X“B'CD font dux quatres prifmés delapy-

A

s.Les quatres prifiney delapyiniide
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ramide SVTX ,tapt dcladinjlion que (ub-divifion,comme leteiangle ABC au
uiéng\cSTV. R S TUR S PO LU A :

LT U PROP: V.

Les pyramidesde mefme hauteur ayans bafc triangulaire,
{font 'vnealautre commeleussbafes, .
‘ T T TR ‘
Soient [es pysami-. ... o S o ¢’
des de melme hauteue ~ . gt
A & B, defquelles les /
bafes font les triangles -
A & B ( {Gauoir ceux - _ .
qui foufticanent.les. ..
. deux poinés des hau-
teurs A & B )ie dis que
comme la bafe A cfta
labaleB,ainfi la pyra-.
myde A ,2 lzpyrami'dé"B‘. A : S
Autrement, Toit imaginé comme ¢nJa-z. p, 12. quecommodabafe A 3 la:
bafc B, ainfila pyramide A 2 quelque folide, comme C:ie dis qu'iceluy folide
Cclt egala la pyramide B, autrementil fera plus petit ou plusgrand : & foiten:
premier lieu plus Fctitcommc dela quantité dufolide D. Adnfi nous imagi-
nons quelesdeux {olides C& D, foient eganxi ja pyramide B. Maintenant par.
las. p. 12.0n peut divifer vne pyramide en, deux pyramides{emblables; & en.
deux prifmes, lefquels (eront plus grands quela moitiédela pyramide totalles
Que [idelapyramide B onretranche plus dela moitié, feauoir les deux prif-
mes comme deflus, & de chacune pyramide reftange engores plusdelamoitié,,
fgauoir deux prifmes, en continuant toulioyrs infques a ce que toutesles pyra-.
midesreftantesapresle dernier retranchement, {oicnt tontes enfemble mani-
feltement pluspetites quelc folide D : cequipeutarrinerpar la1. p. 1o, Ainfi’
tousles prifmes enfembleretranchez delapyramide B, (eront plus grands que.
Iefolide C, phis queleretteclt plus pedc que le folide D. Parcilleent foient.
rétkdbichey atitant. de fois deux prifmes deJa pyramido A , codme on enr a te;-
tranchié defa pyramide B :il eft cvident par ce qui a eftf demonfiré 3 fa prece-
aéﬂgfur‘épol{)ﬁomqﬁe commelabafe K‘,'i]'zb'afc B, ainfi.tous les prifmes re-
tranchez delapyramide A, 3 tousles prifmes retranchez dela pyramide B: Mais .
nousauons pofé que commelabafe A dclabale-B ; ginfila pyramide A au folide-
C.Etparlan. p.s.Lesprifmesretranchez dela pyramidc A ferontaux prifmes :
retranchez delapyramide B, comme lapyramide A eftanfolide G : & en chan-
?éa'dik'g‘itifmcs recranichez-dela pyfamide A, féronit 2 ld pyrainide A, comme
es prifmes retranchez dela pyramide B fontatolide C. O las prifmes rewans
chezdelapyramide A, font plus peties qu'icellc pyramide : Et pacla 14. p. 5. les..
prifmessetranchezdeia pyrarhide B; féronc pluspetits que le {olide C, & mous -
lesanionstantoft prouucz efige plus grands en polanticfolide C pluspetic gre .

Ll i,
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la pyramide B. partanticelio hypothefeacltéfaufle, quinousaconduit 3 I'ab:
fucde: Etlefoiide C n'cftoit plus petit que Ja pyramide B, | - L
Soit donc plusgrand s'il it psflible, puls que commelabafe A 2labafe B
ainfilapyramide A au (olidc C,en chigeantla bale B,(cradlabafe A,comme l;
folide C efta 1a pyramide A. Parcillement commelefolide C 21a pyramide A
foitla pyramide B 3 quelqueautre folide,comme D : Etparla 14. pP. 5. d'autan:'
quelefolide C cft pofé plus grand que lapyramide B, auffi la pyramide A fera
Flus grande que lefolide D : & par la1t. p.s.commelabafc B labafe A, ainfi
:lapyramideBavn folide plus petit quel'autte pyramide:'mais nous auons de- .
-montftré que cela eftanr, il senfuit vae abfurdité, feauoir que les prifmes re-
tranchez d'vne pyramide, eftoient plus grand que la pyramide de laquelle ils
‘fontretranchez : Partantlefolide C nepeoteftre plus grand quela pyramide B
ny aoffi plus petit,il fera donc egal. Ainficommeélabafe A 3labaleB, lapyra.’. .
mide A cftdlapyramide B, puisqu'ellecftegalle aufolide C... - = 7

" PROP. VL

Les pyramides demefme hauteur ayans bafes ?oﬁgonesi

font 've dbautre comme leurs bafes. -

Soitfa pyramide AC demefme hagteur
quelapyramide BD,defquelleslesbafes A
& B font poligones:ic disquecommela
bafe A 3labale B, ainfila pyramide AC,3
lapyramide BD. S,

Ceftedemonftration eft aifec 2 tom-
_ prendre parlaveuéfeulement dela figute:
Carlabafe eftant poligone elle péut eftre
redui&c en triangles: & autant quelabale
conticndradetriangles, la pyramide (e di- v -
uifera en autant de pyramides de mefme hauteur que la totallc,ayans'bafcs
triangulaires, lefquelles {éront toutes particulicrement I'vned Patitfe corpme
lcurs bafes parlay.p.12. & parla24/p, 5. reperectant defois qu'il fera befoin ,"1"%
totalle pyramide AC feradlatotalle BD , commc la totalle bafe ,'A,,"‘a la totalle
baleB:cc quiilfalloit prouuer. - - o R

.- PROP. VIL

Tout grifmc peut eftre dinifé en trois pyramides egallcs,;
ayans bafes triangulaires. - O o

teg

Soitle prifméABCDFé, ie dis qu'il peat cftre din{fé ‘onv érois pyramides
cgalles, ayans bafes triangulaires. R e



-

DOVZIESME 219

Car fi des trois parallellogrames on meine les ) (

trois dimetientes DB,& BG,GA, il cft cuidét que

le prifmefera diuifé en trois pyramides:monftrons D
qu'clles font egalles. D’autant que la diagonalle

AG, couppantle parallellog. DC en deux cgalle-
ment, les triangles DGA, & GAC font cgaux:
Partant la pyramide ayant pour bafe le trangle
DGA, & delahauteurdu pointBparlag.p.r3. eft
cgalled la pyramide, ayant pour bafe le triangle G

AC & dela mefme hauteurdu point B : laquelle ,
pyramide etantlamefme quiapourbafeletrifgle A s
ABC, & lahaatenr GC,parla s.p. 12.fcraegalle 21a pyramide,ayant pour bafele
triangle BF G ( qui eft cgalau triangle ABC parladeff. du prifme) & delahau-
tcurde FB egalledlahauteur GC parlas4. p. 1. (carles deuxlipnes FB & GC
cftant egalles & parallelles,ouclles fonttoutesdeux pcrpendicuﬁitcs,ou toutes
deux {cmblablement inclinees furmefme plan: & par confequent icelles trois
pyramides {erontegalles entre clles. De cecy refulte que tout prifme et criple
d’vne pyramide de mefme hauteur, eftant far mefme bafe ou fus bafc egalle.

PROP. VIIL

Pyramides femblables ayans bafes criangulaires, font er
* raifon triplec deleurs coftez proportionauy. )

Soientlesdeus pyra- R
mides femblables AB ,
CD & 1FGH , ayant 4
bafestriangulaires AD -
C&IGH:icdis qu'el- B
les font en raifon tri-
plecdescoftezde mef ;
meiailon AC & IH.

wain{i nefoit.Soiét :
ac%c/uez-lc.s parallello- N\
grames folides AK & S
1L. D’autant que les
.Eytarhidcs fon(i fem- A ¢
bles les trois coftez .
AD, AB,AC,fcront ptoportionaux auxtrois coftez IG,IF,IH, & 'angle folide
A egalatangle folide X , parla deff. des folides femblables : Et parlamefme dew
monlration qui a efté faied la27.p.n. lesdeux folides AK & IL feront fem-
blablts,aym:‘cs troigcoftez AB, AD, AC, proportionaux aux trois coftez IF,
1G,1H, &]les oppolez feront aufli proportionaux., & par confequent les fix
plans proportionaux aux fix plans: Mais Jes deux folides AK & It ' eftans fem-
[ ll’ .

) &
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blables , ils feront enraifon triplec deleurs coftez de femblableraifon AC &
1H parlazs. p. 11 Et commelefolide AK aufolide 1L, ainfila pyta-mxdc ABDC
3lapyramide FIGH ( car chacune pyramide cft la fixiefme partic de fon folide, ;
d'autant que par la 28. p.r. chacun folide peut cftre diuifé¢ en deux prilmes
egaux, & chacun prifme entrois pyramides cgalles par la7. p.12. )& parla1r,
p- 5. les pyramidesferonten raifon triplecdes coftez de melme naifon AC &
iH. : : -

PROP. IX

Lespyramides egalles ayans bafestriangulaires, lcutsl?aﬁl
teurs font reciproques aux bafes : Et les pyramides
ayansbafestriangulaires reciproques a leurs hauteurs,
font egalles. - s '

Soientlesdeux G .
pyramides cgalles -~ ‘ ' M
ABCD &HIKN, 4 N VAN /

A L |

ayans bafes trian- -
gulairesiiedisque | \ K. S M AN o -
¢omme labale A \ ‘ \ _
BCilabaleHIK, | 1 .t i L | ¢
ainfilahauteurdu | /D N /
point N 2 lahaa- | / !
tear da point D: B _ . 1 K
Carc'cft ainfi queles bales fontreciproquesaux hauteurs. -
Qu'il ne foit ainfi. Soient acheucz les parallellogramesfolides BG & IM;,
& comme enla precedenteil feracuident que chacun folideainfibafty ferafex»
tupledefapyramide: Etles deux pyramides eftant egalles, iccux folides BG &
IM{eront egaux: & par la34. p.11. ilsauront les hauteursreciproques avxba-
fes(C’efta dite que comme la hauteur du point D A la hautcur dupoint N, ainft
labafe IL Alabafe BF ) maiscomme 1L 2 BF ainfi famoitié le trianglc HIK &
lamoitiéde BF, {gauoitletriangle ABC, & parla 1. p. 5. commela hauteur da-
pointD 2 lahauteur du point N, ainfile triangleIHK au triangle BAC. . -
Pourlafeconde partie: Sila haurcur-du point D eft :dahautcur dupoint Ny,
commele triangle H1K cftau triangle ABC:ie dis queles pyramides ABCD.
& HIKN feront egalles. Car il eft euident comme cy-deflus quelahauteur du-
point D, fera ¥1a hauteur dupoint N, comme labafe 1L, 2Ja bafe BF.( d’autant.
qu’elles. font doubles des triangles. HIK & ABC )ainfiles patallellog. folides-
BG & IM, auront les hauteursseciproques aux bafes: & par la 34.p.11.1ls feront
egaux, & pag canfequent leurs fixie(mes pactics (GauoicIgs pyramides ABCD

& HIKN..

J
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PROP. X. | |

Tout cone cft la troifiefme partie du cylindre ayant bafe |
‘egalle & de mefme hauteur. ~ »

.; - Soit vacylindre & vn cone vous
denx de melme hauteur & ayans vae
melme bafe (cauoic le tercle L : ie dis
quelecylindre eft triple du cone,
Autrement il fera plus grand ou.
pluspetit quele ciple. diceluy cone.
Soit premierement plus orand sl elt
peflible, & dela quantité du folide -
K ( ceft 2 direque fion retranche le
folide K du cylindre L, le refte fera
egalautriple duconeL ) Maintenant X
dansle cercle foitnfcritle quarré ACFH, diuilé en deuxtriangles Ear]a diago- .
nalle,, & furiceux triangles foient eflencz deux prifmesde mefme hauteur que
lecylindre L : Et parce quele quarré eft plus de la moitié ducercle, il eft cuident
qu'iccux deux prifmesfecont plus de lamoitié du cylindre. Que files fcgmens
du cylindre (les deux prifmes eftans fouftraits) fganoir B, D,G,1, font encores
plusgrandsquelefolide K : (urles bafes d’iceux fegmens foient fai&ksles quatre
triangles Ho{celes D,G,B,1, & furiceux foient efleucz quatre prifmes demefme
hauteur qucleconcou cylindreL : il éft cuident qu'icenx quatee prifmes feront
plus d¢la moitié d'iceux quatre fegmens : Que fi leshui@ petits fegmens re-
ftans.ne font plus petits quele folide K ;: foit toufiours en cefte fagon foultraic
plusdela moitié de ce quireltera, infquesd ce quepaclar, p.1o.les fegmensre-
ftans foient pluspetitsquele folide K. Erpoutabreger foient iceux huit petits
fegmens plus petitsquele folide K : I} et donc manifefte.quelacolomne com-
pofeedeces fix prilmes, ayant pour bafe le poligone infcrit au cercle L, & de
mefme hauteur quele cylindre donné : fera plus que triple d'iceluy cone, parce
quiacfté di cy-dellus. Or par ce qué chacun prifme cft triple defa pyramide
demelmchauteur & ayantbafe egalle, car il peut eftre diuilé entrois telles py-.
ramides cgalles parla 7. p. 12,11 S'enfuit que vousiceux prifinesfaifantla colom-
ne ayant pout bafcle poligoneinfetitan cercle L ( c’et2 direicelle colomnede
mefmehauteur quelecylindre L) oft triple de toutesles fix pyramides faifant la
{eule pyrainide, ayant le mefme poligonepourbafe 8¢ de mefme hauteur qu'i-
celle colomne. Pactant icelle pyramide fcia plus grande quele cone, de mefme
haateur ; ayant le cercle pour -bafe, cé quicltimpoflible, n'cftantla pyramide
quelpartic ducone.Doncle cylindre n’cltoit pas plus grid quelc triple du cone.
Soitdoncpluspetits'il cft poffible: & dela quantité dulolideK , c’eft 2 dite
que-fi onretranchelefolide Kdu cone, queleefidufoitlatroifiefme partie du
cylindre! Maintesant du coneL, foit retranché plusde la moité, fcauoirla py.
ramide demeline hauscup,ayant paur balele quarré ACFH , & durefidu,, fga-

~e
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uoir des quatre fegmens B, D, G, I, foit retranché plusdelamoitié, fcauoir la
pyramide de chacun fegment, demefme hauteur qu'gccluy fegment, &ayant
pour bafe leeriangle T{ofcele en iceluy fegment :{oit continué ceretranche-
mentiu(quesi ce queles fegmens reftans foient plus petits quelefolideK : ce:
qui doitarriuer parla1. p. 10. Soient donc pourabregericeux hui& petits feg-
mens plus. petits que le folide K : il eft donc euident que la pyramide de
mcfme hautcur que lc coneayanc icelay o&ogone pour bafeeft plus que le
ticts du cylindre donné, d'autant qu'ellc eft plus grande quelecone, apres que
d’iccluyona retranchélefolide K : Or iceluy coneainfi refcindé eftle tiers da
cylindre donné, &la pyramide cft aufli,commeila cfté diccy-deffus,le tiers de
1a colomne de mefine hauteur, ayantle mefme o&ogone pour bafe. Partant
icclle colomne feroit plus grande quele cylindre donné duquel clle eft pareies.
Ce qui eft impoflible. Donc le cylindre donné n’cftoit ne plus petit,ne plus
grand que e uiple du cone : il faut donc qu'il foit cgal , ce qui cftoic 3 de-~
monftrer.

PROP. XI.

Les cones & cylindres de mefme hauteur, font I'vna l'au-
tre comme leurs bafes.

Seicntles deux conesdemef-
mehauteur BK, & FL, defquelles
bafesfont les cercles ABCD & F
GHI, & lesdiametres BD & FH,
Jeurs axes.ou hanteurs VK & XL:
Iedis quecommelecercleABCD
au cercle EGHI, ainfi le cone BK
au coneFL. C'eft 3 dire quefion
ima%inc que comme le cercle au 7
cercle, ainfile cane BK a quelque y

autre folide, comme Z: quiceluy . } ¥
folide Z fcra egal auconeFL. .l Z ‘ /
Awrement il fera pluspetit | L.‘ . -

auplusgrand: Soit premierement '

plus petit, & s'il cft poflible de Ia quantité du folide Y: ainfiles deuxfolides Z 8¢~
Y{eront egauxau cone F L. Main¢enant du coneFL comme en la -precedente,

foit rexranché plus delamoitié, fganoir vae pyramide de mefme hauteurquele:

" cone, ayant pous bafe le quarré FGHI : & durefidu encores plasde la moitié,
- fgauoir quatre pyramides de mefme hauteur que le cone,ayans pour bafeles.

quatre trianglesIfofceles FQL, IRH, HSG, GTF, ea continuant toufioursiuf-
ques 3 ce queparlar, p.1a. lerefidafoit pluspeticquele folide Y: & foit iceluy
relidu pour abreger leshuic petits fegements :il s'enfuit que la pyramide FL,
de melme haugeur quele cone FL, & ayant pour bafe 'o&ogone FT: GSH-R(%-
cra.
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fera plusgrande que 1¢ folide Z. Dans l¢ cesgle DB, foit infcritwn poligone.
ferablable au poligone dela bale circulaire FH & furiceliny foit batticvne py-
ramide de meimehauteur quele cone BK : patlar. & 2. p.1i. commele quarré
dudiamette BD au quarcé du diametre FH ,ainlile poligone BD au poligone:
. FH : & commele quarré deBD au quarré de FH , ainfile cexcle BD ao cefcle F
R, & parlai1. p. 5. commele poligone BD au poligonc FH, ainfile cercle BD
au cercle FH: maiscommele cercle BD aucercle FH , ainfi le cone BK au folide
vZ, & parla 6.p. 12. comme le poligone BD au poligone FH, ainfila pyrami-
deBKalapyramideFL, & parlatn p. 5. Lapyramide BK (era 2 la pyramide F
L, commelecone BKA folide Z : & enchangeant commele cone BK2 la pyra-
mideBK, ainfile folide Z 2 la pyramide FL, lequel eftant plus petit qu’icelle
pyramidepatla14. p. 5. Le cone BK fera auffi plus petit que la pyramide BK,,
" quin’eftquefa partie, ge qui ckimpofiible: Doacle folide Z n'cftoit pas plus
petitquelecone FL. " ,
Soitdonc plus geand s'il eftpoffible: & foit en changeant comme le folide
Z aucone BK,ainfile:cercle FH au ¢ercle BD & commd iceluy folide Z au
cone BK foit auffi l¢ cone FL 2 quelque auere folide'comme Y : Et par la
14. p. 5. puis quele folide Z cft plus grand que be cone FL, auffi le cone BK fera:
lusgrand quelefolide ¥. Itermcommele cercle FH eft au cercle BD, ainfile:
Foﬁde Zcltau cone BK, & parlair. p. 5. commelecercle FH cft au cercle BDr
ainfilecone FL aufolide Y pluspetit quelecone BK, ce que tantoft nous auss.
monfteé eftee impoffible, donc le (olide £ n'eft plus grand ne plus patitquele
concFL:ainsegal. SR : S
Ce quenousauons proutédes cones de mefme hauteur, fe doit.aufll en-
tendre descylindres demelme hauteur, d’aarapt quele cylindre elt criplede fon
cone¢demefme hauteur, & gyant beflcegalle: Quehile coneelt ancpnecomma
fabafe Alabale, aufliletsiple du cone fara auwiple ducone, commela bafg g
bale, partais.p. 5. c’eta dire lecylindee sugylindre, camme kabafe 3 la bafe. -
Or on prouucla triplicité dy cylindre au cone parla x0. p.12. Voilace que:
_nousauions entrepris 3 demonftrer, . Lo

Les cones & cylindres gmblables fone I'vn 3 Iautreign faie
- fontriplec desdianienresdeleursbafess. .- - -

Soitle cone AK, ayant-pour bale e cercle ABCD, & VFaxe VK. femblable
sucone FL, quiapour bafele cercle FGHT; & 'axe X L riedis qu'ilsfont I'va 3
Jaiitre enraifontriplée du diametre AC au diamere FH: Ceft 2 dire-quefi‘'on
.imagine commeaux precedentesquele cone AK{oit 2 quelque folide| comme
| AZ, enqilen triplécdu diametre &C audiamewe FH : Iedisquelcfolide Z eft
—;galauconc-EL.. ; C . - ST

Autrementilfera plusarand“on plas petit. Soit premierement plis petit;

- fgauoir delaguantivédufolide Y : Done les deux folides Y &'Z ferdnt cgrusn

-au canes L: Et{ochai@edetraion deplusdela moitiédu.conc FL,& du rcfic
Mm
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duencoresplus dela moitié, iufquesd cequeparlarp.1o.lesteltes (Ceft A fca-
uoir pourabregerles hui® petits fegmens, quifontalentourdé la pyramided
labalc o&ogone FL, ou de pluss'il eft befoin) foient plus petits qucrc folide Y:
Hlcft cuident qu'icelle pyramidea bafe poligone FL , fera plus grande que lefo-
lide.Z, Maintenant dans le cercle AC foit infcrit vamefme poligone quele

N

plus grand qui foit infcrit»q.x cerdle FH, feanoit AMBNCODP : & fur

iceluy foit efleuce vne pyramide de mefme hauteur quele cone AK: Ileft ma-

nifefte quiicelle rymmxdc eft compofec d'autant de pyramidesegalles, qu'ily a
i

de coftezau poligoneinfcritdansle cercle ( c'cfta {gauoir q:c lapyramide to.
talleAC eft compofee dehui@ pyramides cgalles & femblables 2 la pyramide
BVIKde mefme hauteur dela toralle ) Lemefme fe peut dire que Faurre py-
ramide totalle FL ¢ft compofee dehuilt pyramides cgalles & femblables 2 la
pyramide GXTL , demelme hauteur quefatotalle. Mais d’autant que les co-
nes AK & FL par ladeff. des cones femblables , font commele diamette AC
Alaxe VK,ainfile diametre FH2 l'axe XL : & parlaiy.p. 5. ledemy dismetre
BV fcraal'axe VK, comme le demy diametre GX eftal'axe XL : & lesangles
BVK & GXL cftant droi&s, per la 6. p. 6. Letriangle BVK fera cquiangle au
triangle GXL: Item NVK fera aaffi equianigle 2 TXL, & parla 4.p. 6.ilsau-
rontles coltez proportionanx & ferontfemblables. Item BV eftd VN xomme
GX AXT (-eftans chacun egaux ) & langle V egal dlangle X , (ayans chacun
1a huicticfine partic de fa citconferance pour bafe) & parla 6. p. 6. les trian-
glesBVN, & GXT, feront equiangles , partant femblables. Irgm NB et 3BV
comme TG 2 GX (d'autant que les trianglesNBV , 8 GTX font femblables)
& pourlamefmre raifon VB cft 3 BK comme XG & GL, & enraifon egalle,
NB, ferad BK comme TG 2 GL: Et par mefmedifcours BN, ¢fta NK, comme
‘GTATL: Etlescgalles BK & KN, fcrontPvnalautre: commeaufliles egalles
‘GL3LT:Ecparla 5,p.6. Lestriangles BKN & GLT, feront equiangles & fem-
blables, & parla dcﬁ}.) des pyramides femblables, lesdeux pyramides BNVK &
GXLT,fcrontfemblables:Et parla8.p.12. eliesfcront en raifoa triplee de leurs
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coftez proportionau, fgauvir des demy-diametres BY & GX.Parmefine dif-
cours on prouucrales feptautres pyramidesde latotalle AK,, proportionagx-a
vne chacone desfept autres pysamidesde lacotalle FL : Etpat lar2.p.s.Lestou--
tes teront aux toutes, commel'vne d'icellescta Pvne diicelles “C'eft2 dire qae
toute la pyramide AK cft 3 toutela pyramide FL, enratlon triplec du demy dia-
metee BV audemy diamettre GX, ou bien par la15.p. 5. comme le diametre
- ACaudiametreFH.Oteft il parnofire hypothefe quele cone AK cftau folidé
Z, enraifon triplee desdeux diametres AC & FH:Etparla i1.p.5. Le cone AK
fera au folide Z, commela pyramide AK, 212 pyramide FL : Et en changeantle-
cone AK, ferad lapyramide AK, commelefolide Z,21apyramide FL : laquglle-
eftant plasgrande quele folide Z : La pyramide AK parla14.p. 5. feraplus ‘grm.-
dequeleconc AK, duquelellcelt partic, cequicit impoﬂiblc Doncle folidg-
Z, n'cftoit pas plus petit que la pyramide FL. On prouucra auflicomme aux.
precedentes qu'il n'eft pas plusgrand : Ifera donc egal. .

Ceflte preuvefoitauflicntendué descylindres femblables , car leurs cones-
eftans en raifon triplec des diametres parlaig.p.s.Les cylindres qui {onteriples
d'iceux conesferontl'vnal'aucre enraifon sriplec deleurs diametres..

PROP. XIIL

Sivacylindreeft couppé par vn plan par'allc'l ,auirpihhs,déi-
TO‘CZ d'iceluy cylindre:les fegmens des cylindres. fons:

va alautre commeles fegmens de laxe..
C. Ca gt
\

~ Soitlecylindre AB, conppé patleplan CD, parallclaux. 4 N
deuxplans oppofez AL & FB:ié-disqaclefegment te cy- - - !
lindtc AD, eft au fegment de cylindre CB, comme l'axe
P.Q,cft2laxe QR. : , v

wil ne foit ainfi ; apresauoir continuél'axe depart & A
dawmre, foitfai&e PO egalled PQ’& RS & ST de l'aytre.
coftéegallesh QR : Er (git imaginelecylindre AB, comtic .
nué d'vn cofté infques au point Q;& de l'autre infques au- ..
point T. Il et evident que tousles cylindres ML,AD,CB, . ¢
FK;, GI. font tous fur bafes cgalles, & pat larrprlesdeux.
qui ont les axes egaux ML & AD( ceft dire quifont de  _ |
mefmehauteur ) fone eganx : Item les trois CB; FK, GI, F
eftans de ma(mehauteur, font aufli eganx: Ajnfi il eftcuis -
dent que commel'axe O Q ¢ft mulriplice delaxe PQ, ainfi -/ c
le cylindre MD, ctt multiplice' du cylindre AD : Pateillew
ment que comme axe QT eft mulriplice de Paxe QR, .« .
ainfile cylindre CI, cft maltiplice du cylindreCB, & par la - gyl 1
34. p. 5. fi Faxe OQ <t egal plus grand ou pluspetit que
Paxe QT auffilc cylindre MDD fera cgal plas-grand ow. plus petic que-le cye
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lindee Cl: & parla . deff. 5.qomme 'axe PQ 2 I'axe QR ,ainfilecylindre AD
aycylindre CB.. Ce qui eftoit & demonftrer :1Lfautnoter quecclte demonfisa.
. tion feraailéca quiauracomprisla 1, p.6. & 35.p.11,

PROP. XIIIL

Lescones & cylindres ayans bafes egalles, font I'vn i Fau-
tre, commeleurhauteur, i | '

Soientdeux cylindres BD, & HN, fur ba-
Tes egalles BG & HK:iedisqu'ils font'vna
Pautre comme leur hauteur, c’eft 2 dire c6-
mclaxé ACalaxcFI. B
- Qu'il nefoic ainfi : Soit continué axe,
Fl,iufquesau point L& fott faicteILegalle
A AC, & foitimaginé le cylindre NH conti-
nuéinfquesaupoint M. Ec d’autant que le
plan KH couppe le total cylindte NHM |
cftant parallel aux deux plans oppofez, pac
la13.p.12. Les cylindres NH, & HM, {cront
I'vnd{'autre commelesaxes Fi 8 1L :Mais
IL et egal AAG & labaleHKala bafe BG: .
Etparlain. p.12, Lecylindre HM fera egal
au cylindre BD : Pattant comme CA 3 IF: |
ainfi le cylindre B D au cylindte H N. Ce

ui eftoir) demonfteer. Iifaut auffi noter que comme aux precedentes, cecy
zoi't'en:e‘ndu des cones pas fass. Py 5 cftans iceux cones la troificfme particde
® ku‘{s cylindrds, R , S

~ PROP. XV. |
Aux cones & cylindres egaux, fes hauteurs font recipro-
. iquesagy bdfes: Etles'cones & cylindres font egaux;
" delquelsleshauteursfontreciproquesaux bafes.

" Soitlecylindce BF egal an cylindre LO : ie dis queleurs haoeeurs font reci
Kroqucsi leursbafes, c'clta dirc quecommela bafe BC, ¥'la bafe LN ainfila
autcor MG 3la haateur DA, ° ¢ .. - 5 Lo e
* Qu'il neToit ainf Premicrément ,iMG ¢ft cgal A DA, les cylindres eftansi
cgm&x »il ett cuident:par lain. p. 12: queldbafe feraegalled labale. Que (MG
cltplus grand que DA, foitretranchee MH egalled DAz Exfoit couppé lecy-
lindreau point H, parle plan IK , paralleld LN, parlaz3. p. 12. Le: cyrindre L

Qleraavcylipdrek K, coromekaxe MG 3l'axe MH, & parla 7.8 1z p. 5. fon’
) o5 & :

A9



DOVZIE

egal BF feraau cylindre LK, comnre -

MG et MH:& parlam. p.12. com-

SME.

A

mele cylindre BF eft au cylindre de
mec{me hauteur LK, ainfi la bale BC
3 labate LM :Ectparlair. p. 5. com- " |
melabafe BC,3la bafe LN, ainfi la
hauceur MG ;4 lahadteur MH, ou D
Afonegalle. . - '-
Maintenant foient les bafes reci-
proquéézux haatears:Ie dis que les B
cylindres BF & LO font egaux. Car
- puisquelabafe BC, eft 2 la bafe LN,
comme la hauteur GM, 2 ]a hauteur
AD,ouMHfoncgalle: Et commela .
bafe BC, ala bafe LN, ainfi le cylin-
dre BF au cylindre de mefme hau-
. teur LK :Item comme la hauteur M :
G 3 1a hauteur MH , ainfi le cylindre LO au cylindre LK : pac larr, p.5. Les
dcux cylindres BF & /O , auront mefme raifonau troifiefme LK, 'vh comme
Fautre: Etparla 9.p. 5.ils cront egaux. Cecy foitaufli entendu des cones egaux
comme aux precedentes.

PROP. XVI.

Deux ccrclcsin:faux eftans fur va mefme centre, in{crire
au plusgrand vn poligone , duquelles coftez ne tou-
chenrpointle plus petir.

Soient deux cercles inegaux ABCD,& FG,tous deux
furle centre H : Ilfaut dansle plus grand ABCD,infcri-
re vn poligone, duquel les coftez ne touchent point
la citconferance du 305 petit.

Soit mené le diamette commun AC paffant par le
eentre H , & couppant le petit cercle au point F: Ec d'i-
celuy pointfoit mencela perpendiculaire BFD,rencon.
trant lacitconferance dugrand cercleaux poinés B &
D : Item foit couppec la demie citconferance AC en deux egaliement. Etla
moiti¢ encores en deux egallement, en continuanttoufioursiufquesa cequ'on
viénel ynarc pluspetitquel'arc BA,ce quicft poffible parla 1, p.10. Soitdonc
iceluy plus petitarc IA. Et dupoint FHoit menceIK parallelled BD :il eft eni-
dent que puis que BD eft touchante feulement, que IK quiluy et parallelle, ne
toucherapas'le petit ¢ercle + 2 plus forre raifonlaligne IA ne le toucherapas
auffi, Laquelle ferd-eertain nombre de fois cgallement dans le cercle : d"autant
queles agcs onttoufiours efté diuifez parlambitié: Al cft donclecofté du po-
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ligone inferit dans le grand: ccfclg quon auoit demandé,
PROP. XVIL
Deux fpheres inegalles cftac furvn mefme centre, infcrire

‘enlaplus grandevn policdrc » duquelles plans ne tous
chent point la conuexité delapetite fphere. '

Soient les deux fpheres inegalles fuc lecentre A :dansla plusgrande il faut
infcrice e poliedse dcmandé.gdl ' : b gnn

Soientles deux fphieres couppées par v plan paffant paclecentre,il et cuis
dent patla deff. dela fphere (qui eft faitke parla circondudtion dudemy cerde)
que les communes feftions (eront cercles, & les plus grandsdetoutela {phere:
d'autant qu'ils ont pour diametre le diametre de la fphere, puifquele plan
couppant palle pacle centse delafphere. . o o
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Soitdoncetilaplus grand fpherele cercle BDNI, 8 enla pluspetite,, le cer-
cle FGH, & foiént leursdiametres f¢ couppanscn angles droi@sBN & CI: E¢
danslccercle dela plus grande fphere BCNI, foitinfctit va poligone, netou-
chant point la plus petite, parla16.p.12.Duquelles coftez dela quarte B, {oient
BK,KL,LM,MI.Etfoitmenec laligne KA,continuceiufquesau point N: Item
laperpendiculaire AX , for leplan ducercle BCNI, parlatz.p. 11 Pareillement
foientprolongezle plansNAX , XAB.& DAX , X AK. Ils feront ( par ce qui a
fté dit cy-dellus ) les demy cercles DXK , & NXB, tref-grandsen lafphere)
d’autant quelcursdiametres palfent par le centre ) Etd'autant qaela ligne AX,
et clleuceperpendiculairement furle plan du cercle BCDI,les deux demy-cet-
cles plans DXK & NXB, (eront parla 18, p. 11.cflcuczperpendiculairement fue
le plan d’iceluy cercle: Evdautant que lestrois demy cercles BLN, BXN, &
KX D font egaux ( ayansles diametres egaux) auffi leurs moitiez feront egalles,
fGauoirles quartes IB,BX, XK. Partant autant qu'il yaura de coftez du poligone
¢n [aquarte BI, on cu pourra infcrite autant en chacune des quartesKX, & BX»
SoienticeuxKS, ST, TY,YX, & BO, OP,PR, RX, & foint mencesleslignes
SQ, TP, YR :Itemles perpendiculdiresSQ, & OZ, par la11.p. 11.Elles tom-
beront furleslignes AK, & AB , quifont les communes feGions des quarts de
cercles ABX & AKX, cfleucz perpendiculairement furle quart AB1, par s
38. p. 11.Soitauflimencclaligne QZ. Maintenantpuis quelesarcs & les cordes
SK & OB, font egalles:les perpendiculaires$ Q & OZ, ( cftansdemies cordes
d'arcs egaux dans demy cercles egaux ) aufli ZB, & QK, feront egalles parla 47.

P 1. Ec par confequent egalles les reftantes AZ & AQ_( car AB & AK fone -
cgalles. ) Partantcomme AZ,3ZB,2infiAQ,2 QK : & parlaz2.p. 6. QZ (era -

parallclled KB. Item les denx perpendiculaires QS & ZO eftant egalles, font
aufli parallelles par la 6.p. 11.& parla 33.p.1.50 & QZ, ferontegalles & paral-
lelles: & parlag. p.11.SO & KB feront parallelles, & parlay.p.11.SK & OB,
ferontau mefmeplan d'icelles: Partant toutle quadrilacere BKSO , <ft en vn
- mefme plan, Par mefme difcours on monftrera aufli queles quadrilateres OT,

PY, & letriangle XYR ,ont chacun toutes leurs partiesen vn mefme plan:Que .

fidespoin&s S, O, T,R,Y, P, onimagine deslignesmenées vers le centre 4,
onfercprefentera vricfigure poliedre,comprifc entre BX & XK, & compo-
fee de quatre pyramides, defquelles le fommeteft aucentre A, & leurs bafes
fontles quadrilateresKO,OT, TR, & letriangle RXY.Etfion conftrui& pa-
reillement furlesdiftin@ions KL, LM, & MI, comme on a fai¢t fur BK: Et
femblablement fur toutes les autres quartes, on aura infcrit vn poliedre en la
fpheredonnée,

Iedis d'auantage qu'iceluypoliedre netouchela petite fphere.Car fi du cen- A‘

tre A on nscine vneligne perpendiculaire fur le plan KO, feanoir AV : Ie dis
<qu'elle feraplus grandeque le demy- diametre dela petite{phere.
Qu'ilnefoitainfi: Pourinfcrirele poligone parla precedente propofition,
onmeine vncligne qui touche le })ctit cercle,de la\quell-c la moitié cft plus
- grande quele cofté du poligoneinferit: Soit imaginée cftre icclle demy. tou-
chante GL :il eft cuident parla precedente prop. que GL, {era plusgrande ?uc
KB, cofté du poligoneinfcrit - MaisKBeft plus grande queBV: Aufli GL, fcra

-
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plusgrande queBV. Iem parla 47.p.1. Lesquarreade AG & GL,; fontegaux
sux quarcezde AV & VB, ( cftanschacuns cgaux au quarré du demy-diametre

delagrande (phere,dautant que lestriangles AVB , & AGL,font re@angles)

& le quatré de GL, eft plusgrand quele quareé de BV : Partantle quarté de A
V, feraplusgrand quelequarréde AG, & laligne AV, plus grande quelaligne
AG: ce qu'il falloit prouuer. ) .
Onprouuc queKB (oi plusgrande que BV, d'autant queparla 47. p. 1. on
prouucra que VK 8 VB (ont c%allcs auffi parla mefme prop. VO, & Vs, {e-
roient egalles, pactant V ferbitle centre du cercle circonfcrit au quadrilateral
KO, duquelles coftez SK, KB, BO, eftans egaux, & OS plus petitl'angle KVB,
fera plusque droit, & parlaig. p. 1. KB, feraplus ftand cofté que BV, :
De cefte demontftration & desautres cy -deflus, refulte que fi en ynautre
fphere, oninfcritva poliedrefemblableau policdre cy-deffus defcrit quliceux
policdras feront enraifontripléedes diametres des (pheres, auquelles ils (eront
tnfcrits. Car iceux policdres cftans femblables par la deff. deo folides fembla.
bles, ilsautont en leur conuexitéautant de plans femblables I'vne commel’au-
tre: partantils {e pourrent duifer en autant de pyramides fermblables 'vn com
me 'autre, ayant toutesle demy-diametre delenr fphere pour vn de lears co-
ftez: Partant prifesvnea. vnc ¢'les feront en raifon triplee du demy-diametre
au demy diaraetre, parla 8. p. 12, Ec les toutes aux toutes , pateillement en rai-
fon triplee des mefmes demy-diametres, parla 12, p. 5. Et parlaig. p. 5. ep cais
fontripléc des diamepres enticrs., - '

PROP. XVIIT

Les fpheres font I'vne d l'autre, en raifon triplée de leurs
diametres.

Soientles deux.
fphetes ABC, D
GF:ledisqu'clles:
fontl'vneal'antre.
en railon- triplee
du diametre BC,
au diametre DF:

. Cleftd dire que fi.
on imagine que
comme la raifon- .
triplecde BCA DF, ainfilafphete BAC, 3 quelqueautre fphiere, cdme Hicelle
feracgalle 2lafphierc DGF, '

Autcementelle fera plus grandeou plaspetite. Soit premiererent la fphrere
H, plus. petite que Ia fphere DGF s'ileft poflible: Elle pourra eftre enfermes
dansicelle, ffonles met toutes deux fur vn mefme centre. Maintenant dans Is
{phere GDF, bitinferit va: poliedre qui.ne touche pointla plus pctit{-l ‘P’;ﬁ:
14
P

3
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Hparlary. p.12. Etdedanslautre fphere foit parcillement inferit yn femblable
poliedre, parlamefme prop. Et parce q;i'rel{;ltc dleclle; 1 pbliedre enlafpere
BAC,cttaupoliedredelafphere GDF,enmifon triplée du diametre BC;an dia-
metre DF :mais en telle raifon eftla fpere BAC, A lafphere H, & par la 1, p.. 1
commela fphere BAC,4 1a (phere H, ainfile paliedrade lafphere BAC, an {of
licdre dcla fphere GDF: &edfchmﬁgaht_cq_mniola fphere BAC, 2 fon polie-
dre,ainfi la §h_¢:¢ Haupaligdrede fphum..m'hfphe’rc BAT; eftplus
grandequefon poliedre n’eftant que partie dicelle, & parlaig4.p. 5. La fphere
H cft plusgrande quelepolicdre dela fphere GDF , ce qui eft impoffible, n’e-
fant que partic djceluy ( Iantant qu'iceluy'poliedreinfcrit 3 la fphere GDF,
acftécirconfcticdlafpere H, fansla toncbzrx . Donélafpher¢ BAC, ne peut
eftréen raifontriplée des diameuaes BE & DF, 2 viig'uitre fphere plus petite
ue GDF. C ey e e N e 2 T
? Soit donclafpherc H plusgrande que GDF :ic;lle}! ferad lafphere BAC,.
entaifon triplec du diametre DF, au diamctie BC. Teem on peut imaginer que
commela{phere Hilafphere BAC, ainfila{fphere GDF, 2 vne quatricfme pro--
portionelle, laquelle feraplus petite que BAC, parlai4. p.s. d'autant que H eft
pofée plusgrande que GDF : Et partant icelle quatriefme pourra eftre inferite:
enlafphere BAC:Etfi parlan. p. 5. Lafphere GDF, fera} icgllequatriefmein:
ferite dans BAC, en naifon triplec du disrnétee DF Fu diametre.8C ;ceque
nousauonsdemonficé eftre impoffible: Donc la{phete H ;n'a pen eﬁt_o“&m
grandeneplus lgctite quelafphere DGF,mais °§:‘.‘“9=.&, pat confequentlesfphe-
resfontkvnea Lautre ¢nrailon triplec deleurs diametres. o
S SRTIR |
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28 I yneligne eft couppec en la moyenne &
N2 cxereme raifon : {e quarrédelamoiti¢ de-
3 la toute & duplusgrand fcgr’ncnt comme
A .) d'vne ligne, cft quintuple duquarrédcla
rn\qix,iﬁ_é}-d‘itelle ligne to'til

c,

Soitlaligne AB, couppeeenlamoyenne
& extremeraifonau point C, A laquelle on
adioufte BD ligne egalle alamoitiédefato-
alle AB:iedisquelequarréde DCeft quin- 1} —NK LM
tupleduquarré de DB. .

Qu'ainfine foit furlaligne AB, foit con- _
fruitle quarcé AP, & foit mence CO paral- 2\ D
lelleaBL , & fa diagonalle NKBH, & du A |C B

pointdef{e@ionK {oit mence IM cgalle & s LS
parallelled AD, & fur KM foitfaick le quar- - N
ré KH, & foient prolongez les lignes CD, ® (R ¢

LG:icdisdoncque lc quarré de CD fgauoir FM, eft quintuple du quarré de
BD, {gauoir DG.

Car parla 4.p. .il cft ecuident quele quarré de AB, fcauoir AP, cft quadru-
pleduquarré GD qui eft faitde famoitié BD : & le re@angle IB cft double du
re@angle LD parla1.p. 6. oucgalaux deux LD & FB parla 4 3.p.1. & pacla17.
p.6.1e reQangle IP eft egal au quarré de CB, fgauoir CL ( eftant NP couppee
cnlamoycanc & cxtreme raifonau point O, comme AB au point C) & par
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confequent |¢ gnomon GKD:fera egilan quarrd AP.! Partant:qtiadruple de
GD ,"éleqncl sltant adioufté fera le ‘quareé FM cdidet}imehcjguimnplc"ii&
qum GD. ‘ -t A ! . i t . wt - - ’ ! Lo

P N ‘- : '> =
PROP. FL - - =0
AAPTURE R SIS O I H IR T N 1 5 :J,_

L » - 1 v ,l R :“”‘:_:._',{2.’-

§i I quared d'vneljgne; cft quineiple di duirké @yne pa

* “ticd'icelle: l¢ double d'icelle pattic eftane couppee en
la moyenne & extterncraifon ; le p,lus‘g’t:alx;;ifcgmenef

* -fera Tautre partic de la donnaes " . 0 oy Tl

- 78

Soitla ligne CD divifce enCH & BD(3n fhree que le quarréde la toute,.

feauoir FM, foit quintuple du quarré dela plus petite partic BD; fgauoir GD:ie:
dis que i onprolonge BA, iufquesd ce qu'elle foit doublede BD , & qu'onla’

diuifeenla nroyenne & extreme raifon ,quele plus grand (egmentdera CB; au=
tee partiede lacotalleCD, - . - - BRI s

Qu'il ne foitainfi. Seitacheueela con

? ' I

Bruiion comame. ¢mla precedente:

L

Etpuis t{ue AB eft double de BD;, lére@angle AL fori double -du reangle-
ar p. é.ou cgalauxdeus BM & BF. Or par la 4 p.2.Le quarré AP

BM par
eft quadruple du quarré GD, & le quarré FM cft quintuple du mefme par
hypothefe: 1l eft donc cuident que.le quarré AP cft cgal au gnomon GKD:x,
duqueltesdeux re@angles FB & BM font cganx au re&; ngle-AL.1faur donc.
que lerectangle 1P foit egal au quatcé CL, fait fur vocligne egalle §OP: &
ar la17. p.6. comme NP aPO,ainfiPO ¥ON : partant NP feta couppee en
ramoyenne & atreme naifon au point O, oufon cgalle AB au’point C:
panantil cft euident. que CB autre partic. delatotalle CD,eft le plus grand feg-
ment dicelle.. ' . .
PROP. IIL.., . ..

Sivne ligne droite eft couppecen la moyenne & extre-
meraifon, lequarrédu phus petic fegment & dela moi-
ti¢ duplusgrand fegment. comme d'vne eft quinguple
du quarré de la moitié da plus grand fegment.. .

Seitlaligne AB; couppee en la moyenne & extremeraifon aupoint D, de
laqucllele plus grand fegment BD ¢lt couppé en deux egallementen C :ie dis

quele quarré do petit fegment & de la moitié¢ du gtand AC, efbquintuple aa.
quarré delamoitié d grand fegment DC, e -
. ) Nnij‘
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. ‘il ne foit sinfi; U"AB)rolt defcritlequaé - 4 EX W 8 - X
AN ,Q&‘! fur AG.lequauré CK , & foient mcn:}cs-les A ﬂ . 6 R 5
patallelles DP & CO, & aux poinés cula diago- S JEAN
nalle NAles coupera, foient menéeslesparallelles  F' H L,
FI&KM:icdis cfonc_guc lequarré KCeeft quinti- K s
pleau quarré LH fait furlaligne GH egalle aDC. L M
Car par les deff. dv 6. & 17.p.6. Le re&angle

des gxpremes AB 8 AD(fgavoir Al)cftregalag .., .~ By 0. 1N

' zﬁi&ﬁdycﬁgéﬁgfaq&%[c&iﬁ:}dﬁadmﬁéaft.ﬂ quarré parla 4: p. 2. le
¢&anglé A [fcra biifli quadruiplede EH « inais DH & Cleftant fur bafes egal-

les,fontegaux patlat. p.6. Bt DH eftant egald: FL , par la 43. p. 1. Legnomon

LAH feta egal aure&anglé AL, quadruple du quatré HL ; Ainfi il ef cuident

quele quarréKC, et quintopleda quareé LH: -~ 7 '

- PROP. TIL

S: vneligne eft couppge enlamoyenne & extremeraifon,
le quarre de la toute, &le quarré dupetitfegment en-
femble, forittriples du quarré du plusgrand ?cgmént.

Soitlaligne AC, couppecenlamoyenne & ¢x-
treme tgifo%x au point Bgfc dis que le quarré dela A_ B C
toute AC, &lequarré de B C plus petit fegment, L
fonttrdples du quarcé de ABplusgrand fegment. gy f— FiZlc

Soitfaike conftru@ioncommeenlaz.p.z.en - - 1
faquelle conftru@ion les deux re@angles AG & L
GL, font egaux (eftantKL quareé de BC ) partant b §
€gal2 BG & AF egal AFK: maisl'vn d'iceux re@an- H _ K
g%cs AG, eftcgal auquarré FH, fait fur ligne cgalle L ‘

a AB, parlai7. p.6. Partant lc gnomon DGL fera

double au quarté HF : il eft donc cuident que les quarrez AK & KL, font
teiples au quarcé HF,

PROP. V.

Si vncligné droi&eeft couppée en la in.oycnnc & extre-
me raifon, &4 icelle on adioufte diteGement le plus
grand fegment, latoute compoféc, feracouppée en la

moyenne & extrelme raifon, & latoute fimple fera le
plus grand fegment. |
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SoitlaligneBD,coyprideenla’ 4. .. T B @ p
moyenne & extreme raifon au point
C, & dicelle onadioyfte direGement -
BA cgallea BCgrand [egment: ic dis :
queAD ctauflicouppéeen lamoyg- -
ne & extreme raifon au point B, &
que la toute donnée BD cft lc plus - - o -
grand fcgmcnt,c’c(t ddirequelequar- ' R N
réde BD cftegalaure&angle de DA, ' : S BN |
& AB. . : . L .
Qu'ainfi nefoit, Surla toute imple BD foithai@ le quarré BK, & fur ABle
quareé BF, & apres auoir mené la dxigoniﬂe BK , {oicnt menées les parallelles
CL & F1. Maintenant puis que BD eft couppée enlamoyenne & extreme rai-
fon, lcre&angle de BD & DC ({gauoir GK)eft egal au quarcé de BC (fgauoit
GC,oudfoncgal GA,parlar7.p. 6. Ainfile quarré BF cftant egal au reétangle
GK,en leur agi‘ouﬁaut le re&angle commun BI :le re@®angle Al fera egal au
quarré BK,& puhlﬁ.p. 6.BD{eramoyenneentre AD & AB,ainfi ADlatou-
tecompoféectt dinifée enlamoyenne & extreme raifon au point B, & la tou-~
te imple BD cftleplusgrand fegment. '

PROP. VL

Si vne ligne rationclle eft couppée en lamoyenne & ex-
ttemeraifon:I'vn & lautre fegment cft ligne irratio-
nelle appellée refidu. )

Soitlalignerationelle AC, coup-
péeenla moyenne & c)lxttemc raif{'on
supoint B (eftanc AB plus grand feg- - S, <y
ment )iedis que AB &PBCgf{ont irr§- ) ‘L;(V_E___g
tionelles & refidus.

Car fi2 AC on adioufte diree-
mentDA, cgal A lamoitié de AC:il eft cuident qu'eftant moitié d'vne ratio-
nelle qu'clleferaaufirationelle: Item le quarté de DB compofée de la moi-
ticde AC, & du plasgrandfegment AB, ¢ft quintuple du quarré de DA , parla
1. p.13, Erpartant eft diceluy comme nombre nombre, mais non pas com-
mes mbre quarré A nombre quareé : Et patla 9. p.10. DA & DB feront com!
menfurabie enpuiffance feulement. Mais DA cft rationelle , partant DB fera
auflirationelle, & parla 73.p. 10. AB feratefidu. Item AC e(gant covppé en
lamoyenne & extremeraifon au point B, lc quarré de AB feracgal auretangle
de AC & CB, parlaiz.p. 6, Or lequarré durefidu AF appliqué furJa rationel~

le AC, doicfairc'autre coté BC sefidu premicr, patla 97.p. 10. Donc AB &
B C font refidus, : o

Nn ijj
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PROP. VI -

Sienvnpentagone equilateral croisangles pris comme ;:; ,
voudra font cgaux : il fera equiangle. .

Soitlepentagone equilaterat ABDFC, du-
quel trois angles pris comme on voudra font
cgaux, fcauoir A, D, F,.ic dis qu'iccluy penta~
gone cft equiangle.

Qu'il ne foit ainfi: il faut tirer les bafes d'i.
ceux troisanglesegaux BC, CD , BF :lefquelles.
parla 4. p. 1. feront cgalles (eftans wous les co-
fez egaux ). Itemles deux triangles- DBE & D
CF,ayansles trois coftez egauxaux trois coftez
chacun au fien, les deux angles DBF & DCF fe-
ront egaux, par 1a 8. p.1.1tem BAC eftant Ifofcele, les deux angles fur la bafe
BC feront cgaux. Patcillementles deux triangles CBF & BCD, ayans les trois
coftez egaux aux trois coftez chacun au fien, ilsauront'angle CBF cgala I'an-
gle BCD, parla8.p.1. Pactantletotalangle Beft egal au total angle C. Mais
d'autant que BCD cft trianglelfofcele, & que BACalestroiscoftez egauxauz
trois coftez dutriangle DEC chacun. au fien, 'angle ABC fera egal 2 I'angle C.
DF,parla 8. p. 1. le total D fera cgal 3 Pangle total B, & parla1. comm.fent
Hs feront tous egaux entre cux, Partant le pentagone feraequiangle:

PROP, VIIL

Sideux lignes droictes font tirées dangle en angle en-viw
Fcntagonc equiangle & cquilateral; elles fecoupperont
~JI'vnelautreenlamoyenne & cxtreme raifon, & leurs
plusgrands fegmens {eront egauxaux coftez du penta-
.gone.
Soitdanslecerclele pentagone ABDFC equis X

angle & equilateral , & d'angle en anglconmeine-
lesdeuxlignes AD & BC(ecouppansau pointG: /
Yedisqu'cllesferontainfi couppéesenlamoyenne B&Z — o

‘& cxtreme raifon , & queleurs plus grandsfeg--
mens DG& CG;ferontegausauxcoftez BD.
Carles coftez & lesangles cltans egaur, if eft
cuidentparla4.p.1: quelesdeux bafesBC & DA:
fontegalles: Item quelesdeux angles GBA & BA-
G font egaux, cftans appuyes fus circonferences

DF.,” :

Ay
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cgalles BD & AC, parla3;. p. 6. & quel'angle exterieur BG D eft egald tousle
deux, partantdouble de BAG, duquel DBG eftaufli double ( eftantla circon-
fcrence CFD double de BD)ainfilesdeux angles GBD & BGD font cgaux: pat-
tant DG egal2 DB, parlaé. p. 1. de mefme GC fera egal 2 CA, & files deux
giangles DAB & GAB ferontequiangles( eftant'angle BAG commun 2 tous
deux, & BD A egal 2 ABC, parla 33.p. 16.) & parlaza. p. 1. Le troificfme fera
egal autidificlme; & parla 4. p.6. comme DA A AB, ainfi ABA BG, ou leurs
egalles DA2 DG, 2infi DG3 GA (car DG cft egal ABA, & BGAGA Jainfide
I'aucre BC. Voylace quicftoit demonftrer. :

N

- PROPIX

Lakignedroi&te compofée du cofté de Fhexagone, & du
cofté du decagone, tous deux infcrits en vn mefme
cercle: cft couppée en la moyenne & extreme raifon,
delaquelle le plus grand fegment eftle cofté de lhe-
xagone, '

Dans le cercle ADB foit infcrit le cofté

dudecagone BD, auquel foit adioufté dire-

Gementlecofté delhexagone DF qui peut
cltreinferit dansle mefme cercle, c’eftadire’
‘que DF foitegallcd CB ou CD :ic dis que
BF eft couppée en la moyenne & extreme
raifon, & que DF coft¢ de lhexagoneeft le
plus érand fegment. .

ar fi du centre C on meine les denx li-

gnes CD & CF,il & cuident par las3. p. 6.
que cormme la circonference AD eft qua:
drupledelacirconference BD (quieft celle
du ¢ofté du decagone)auffil'angle ACD fe-
raquadrupledel'angle DCB: & par la32. p.
eftant exterieur, il vaudrales deux CDB & CBD:lefquels eftans egaux, parce
quele triangle BCD eftIfofcele, parlag. p.1.L’vn ou Pautre fera double de D
CB:maisl'vn d’iceux CDB eftant cxtericut eft egal aux deux cppofezinterien
rement DFC & DCF ( lefquels {font egaux, el%ant le triangle FD C Ifofcele)
ainfifangle CDB [eradouble del'angle F:lequel par cemoyen fera egal 3 'an-
gle DCB, ainfiles deux triangles FCB & CDB ferontequiangles ,ayansl'angle
B commun, & I'angle F egal2 Fangle DCB, parla3z. p. 1. Le tiers fera cgal au
tiers, & parla 4.p. 6. comme FB A BC, ou FD fon egalle, ainfi CB ou FD {on
egalled BD: partantil eft manifefte que FB cft couppee en lamoyenne & ex-
teeme raifon, & quel cofté do hexagonecitic plus grand fegment. .

L7\

(3 ,B
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o PROP. X.

Le quarté ducofté du pentagone inferic envn cercle, oft
~ egal auxdeuxquarrez des coftez du decagone, & de
. Yhexagone, infcrits au mefme cercle. :

Soitdansle cerde inferitle penulgonc ABCDG,
Pvndes coftca d’iccluy BA, duquel lacirconference
BA foit couppce en deux egallement par la ligne
mence du centre IH , & foient menees les lignes g
HA & HB:ilclt cuident que I'vnc dicelles fera le
cofté du decagone, & 1B le cofté del'hexagone:ic
dis que les quarrez d'iccux deux coftez HA & BI,
font egaux au quarrédu cofté dupentagone BA.
Carapresauoiracheuéle diametre BIF, 8 mené-
TA, & couppé l'arc HA en decux egallement au _
pointK, parlaligneIK :icelles lignes IK & 1H couppans le cofté da pentago~
neBA aux poin@s M & L,icdisqueclesdeuxtriangles BIL & BIA font equi-
angles, eftant I'angle BIK cgal 3V'angle LBI: carles deux arcs GF & FD eftans.
egaux , Ttem les deux AK & KH, il cft cuident quel'arc FGA fera doublede
Yarc BHK: & parla 20. p.3. langle 3 lacirconference FBA, fera egal al'angle
aucentre BIK :ainfil'angle IBA cftant cgal 3 I'angle IAB ( car le triangle cft
Iofcele(les deuxangles BIL & TABferont egaux ; & l'anﬁle‘lBA eftant com--
mun A tous les deux triangles , le tiers fera ega%au tiets par [a32.p.1.Etles deux
uiangles BIA & BIL feront equiangles, & par la 4. p. 6. comme AB2 BI,
ain‘tii BI 2 BL : Et parlai7.p.6. le quarcéde BI fera egalau redanglede BA.
&deBL. :
Parcillement la ligne IK couppant 'arc HA en deux egallement cou?en:
auffila cordeHA endeux cgallement 82 drois angles (parce qui a clé de-
monftréautroifiefme liure ) & le cofté LN eftant commun aux deux trian-
gles ALN & HLN parla 4.p. 1.lesdeux bafes AL & LH feront egalles, & les:
angles LAN & LHN feront eganx par la 5. p.1. Mais langle LAN oft auffi
egal2 I'angle LBH, d'autant queles arcs BH & HA fontegaux:l'angle ABH:
racgal A 'angle LHA : & I'angle LAH cftant communitous lesdcux trian-
glcs BAH & HAL, letiersfera egal auticrsparlasz, p. r.ainfiils feront equian.
gles: & parlag. p. 6. comme BAAAH ,ainfi AH 2 AL: & parla r7. p. 6. Le
quarré de HA fera egal au ro&tangle de AL& AB Or nous auons tantoft
prouné quele quarré de IB eftoit egal au re@angle de AB & BL : Partant les
denx quarrez énfemble de1B & HA coftez de lhexagone & decagone, font
¢gaux aux deux rectangles de AB & BL : Item-de AB & LA:lefquels enfem-
ble font egaux.an quacté de BA cofté du pentagone parja 2. p. 2.

PROP.
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PROP. XI

Sidans vn cercle ayant le diametrerationel, oninfcritvn
pentagone equilateral, le cofté dupentagoneeftirra-
tionel : appellé ligne Mineure, '

Soitle pentagone equilateral ABCDF,inferit
dans le cercle ABCDF ,duquel le diametre BG.
ou AH ef rationel : ie dis quele cofté du penta-
gone BC eftirrationel appelléligne mincure.

Qu’ain{i nefoic(apresauoir menélaligne AC)
H et cuident quele point I rencontrédes deux
diametres eftle centre du cercle, & queles deux.
arcs CH & HD eftans egaux, queles deuxlignes
CN & ND font aufi egalles : &parla3.p.s.la
toute CD fera couppeeparlediametre en angles.
droicts : Item CA fera anfli couppee en deux: ;
egallement & enanglesdroi@s parle diametre BG,parlas. p: 3. Carlesarcs BA.
& BCeltans egaux, leslignes BA & BC ferontaufli egalles, & les deux triangles
ABK & CBK aurontdeux coftez egaux ddeux coftez , & lesdeux angles au -
point B egaux, les arcs quilesfoultiennent eftans cgaux,lcs deux bafesCK & .
KA feront cgalles & parla3.p.3,.BK couppera CA Adroi@sangles. .

Or par ce moyenil cft manifefte queles denx triangles ACN & AKI font -
equiangles, car 'angle du poiut A cft commun 3tous lesdeux, & ledroidt -
AKI egal audroi& ANC,letiers fera egal au tiers parlasz.p.1.Etparlag. p.
6. comme NC 2 CA, 2infi K1 2 1A, Item du demy diametre 1G (lequel eft :
rationel & egaid 1A) foit retranché IL egalau quare deIA ,lequel IL ferara-
tionel eftant le quart d’vne ligne rationelle: Item de AC foit retranché CM
quart dicelleligne: Etparlaig, p.s. CN{erada CM quart de CA, comme KE..
AIL quart de TA: Que fi on double lesdeux CN.& CM. par.la melme 15,
p. 5. CD fera 3 CK ( car elle eflamoitié de CA & double de-CM ) com-
me KIAIL : & en compofant parlai8. p.s. Comme les deux CD & CKa.
CK, ainfilesdeux KLA IL : Etpar la22. p. 6. le quatré de CD & CK.com -
me voe, fera an quarré de CK, comme le quareé de KL au quarréde IL :
Mais d’autant que la ligne . AC eftant couppee en la moyenne & extreme
raifon, fon plus fegment ek cgal au gafté du pentagone parld 8.p. 13. Le
quarré deCD & CK comme vne feraegal au quarré du plas grand fegment
& de la moiti¢ comme d’vne de laligne A C eftant couppecen la-moyenne -
& extreme raifon: & parlai, p. 13. Iceluy quarté de. CD & CK.comme vne
fera quintuple au quarré de CK: partant anffi le quarré de KL, fera quintu.
ple du quarré de 1L : Mais la ligne BL cft auffi quintuple de IL, eftantIL
quare de IB, danc comme BL 3 1L, ainfi le quasté de KL, an quareé delL,

. . Qo .,
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c’cft A dire en raifon doublee de KL AIL: Eeil
senfuitque KL fera moyenne proportionelle
entre BL & IL : Partant par la mefme raifon
doubleedela 10.d. 5. & 20.p. 6. Le quarré de
‘BLferaauquarré KL, come BLAIL,C'cft 2 dire
quele quareé de BL[era quintuple duquarréde
KL:Partanticcux quarrez (eront entr’eux com-

" menombre i nébre, mais non pas cOmenom-

bre quarré 3 nombre quarré, & patla 9.p.10.

Les lignes BL & KL, feront commenfurable
en puiflance fenlement : defquelles BL eftant

rationelle, BL & KL feront rationelles commenfurables en puiffance feule-

anent, & parla7s. p. 10. BK fera refidu. Et pour autant que BL eft rationelle
commenf, en longitude 2 la rationelle propofee BI (eftant entre clles com-
me 5.2 4.) EtqueBL peutplus que KL, du quarré d’vne ligne quiluy eft in-
commenf. en longitude, car eftant & puillance quintupledclapuiffance de

KL,ce quircftera apres anoir oftéle quarcé deX L, feraau quatré de BL , com-

me 4.3 5. qui n’ct pas comme nombre quarré 2 nombre quareé (& parlag.

p-10. BL pourra plus que KL du quarré d'vne ligne quiluy et incommen(. en

langitude ) Et par lestierces deff. duto. BK fera refidu quatriefme,

Maintenant parlass. p.3.lere@angle de GK & KB, eft cgal au re@anglede

AK & KC, c'eft 2 dircau quarré de KC, lequel adiouftéaun quarré deKB, eft
epal au quarré de BC, cofté dupentagone parla 47.p. 1. (eftant le triangle BKC

rectangle, partant le quarré de BK & le retangle de BK, & KG ou le feul
reGtanglede BK & BG auquel font egaux,iceux quarrdde BK & le re¢tangle
deBK & KG, feraegal au quarréde BC : Lequel quareé eftantappliqué furlali-

gne rationelle BG, & faifant I'autre cofté GKrefidu quattietmeparlag4. p.10.

BC fera ligne mineure.
PROP. XIL

Lequarré da cofté du triagle equilateral inferit das va cer-
cle,eft triple du quarré du demy diametre d'iceluy cercle.

Soitle triangle cquilateral infcrit en vn cercle
ABC,duquelledemy-diametreeft FD:1edis que
lequarréde AB coftéd’iceluy , eft triple du quar-
$¢de FD,
Carfionmeinelaligne BD,l'arc BDC eftant
e ticrs de toute a circonference, BD ferala fi-
xicfme partic: partant forale cofté del’hexagone,
& egal audemy-diametre DF, Orle quarré du B
-diametre AD fera quadruple du quatré deBD, :
egal an demy-diametre parlaq. p. 2. & parlags. D
p.1. llettaufli cgalaux deux de BA & BD: ilelt donc manifefte quni {era criple-
du quarté de BD ou FD fonegal.
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PROP. XxIIL '

Danslafphercdonneeinfcrirevne pyramide equilateralle;
Et monftrer quele quarré du diametre d'icelle fphere,.
clten raifon fefqui-autre an quarré du cofté d'icelle
pyramide. '

~ Soitlaligne AC, dia-
metre dela (phetedon=
nec,dinifee en B,deforte
que AB foit double de.

BC :Etapresauoirmené D
ledemy-cercle, 8¢ leuec
la moyenne proportio-
nelle BD, & mené lesli-
gnes DA & DC: Soit

deferit le cercle FGH, A B
duquel le demy-diame-

tre TH foit egal 3BD: & apres auoir inferit en iceluy le triangle equilateral”

| FGH, du centre I foitleuce la perpendiculaire IK, paria 12. p.n.laquellefoit

egallee 2 AB, puis foientmencesleslignesKH, KG, KF : Te dis premictement-
quelapyramide KGHF, eft equilateralle, qu'elle peutefireinfcrite en la fphe--
re, delaquellele diametre et AC, & quelequacré du diametre AC, eft'en raie-
fon {efqui-autre au quarré du cofté HG. .

Quela pyramide (citequilateralle : Ilappert en premier liew quele triangle-
FHG, cft cquilateral: Item queles troislignes KF, KG, KH,{ont auffi cga\%cs
entre-clles (d'autant que parla 47.p.1.le quarré d’vne chacune d’icelle eft egalle-
amquaneé delaperpendiculaireTK , & au quarrédel'vne destroislignesIF, IG,
IH, le[quellesfont cgalles) Pareillement que HF, cft egalled HK : Car IK eftane-
egallcA AB, & IHABD, parla 47.p.1. HK & AD feront egalle:Et pourautane
quelequarré de AB, eft double du quarréde BD ( carils font 'vn 31"autrecom«
me AB, 2 BCle quarré de AD, qui eft egal tousles deux, {era triple du quarré
deDB,oudefonegalle HI : Mais parlaia.p.13.Le quarré de HF :cftanffitriple -
du quarré de HI Partant HF, & AD fontegalles: & par la 1.comm.fent HF &
HK, feront egalles: Et par confequentla pyramide KGHF, cft equilateralle.

u'clle puifle eftre inferite 3 la fphereayant pour diametre AC, ilapperex -
Soit continuee la ligne perpend. KT par deflovbsla bale delapyramide -1of~
ques en L Etfoit fai&e KL egalle AC, & foit poféle-demy cercle ADCal ene
tourdelapyramide: fganoirle point A, au pointK,le point C,au-point L.Puis
que AB& BC font egalles 3 KI & LL, & 1G egallea DB faifantangle droict
auec K1, auflibien queieurs egalles AB & BD il eft certain quele point D, du
demy-cercle tombegafur le point G. Partantle diametre demeurantimmobile;
. Qo j’ :
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filedemy <ercle fai& vnereuolution , il touchera les deux a utres angles dela
yramide H & F, (eftansleslignes IF, IG, IH, egalles) ainfila pyramide eftin.
}Zritc enlafphere donnée. Qubienfi onaymemieux prouuer quel'angle KGL,
feroitdroiét, fi on auqit menélaligne GL : & que langledans le demy cercle
eftane droict parlasr. p. 3. Evpatrlaconuerle d'icellele demy cercle furle diame.
tre KL, toucheralespoiné&tsi, H, G, en faifant fa reuolution.
uele quarré du diametre A C, {oit felquiautre au quarté ducoflé AD, qui
el egala chacun cofté delapyramide, il appert: Car puis que ACeft triple de
BC,auffi AC fera en raifon {efquiautre 3 AB : Mais parla 8. p- 6. comme AD,
-fetrouuc moyenne proportionelle entrte AC & AB, eftansles denx triangles D
AC & DAB, equiangles: partantle quartéde AC, {eraan quar réde
ncAD, commic ACaAB, ¢ clta dirc en raifonfelquiautre,

PR OP, XIIIL

Dansla fpherc donnée,infcrirevn cube: Et monfirer que
le quarré du diametre delafphere, eft triple au quarré
ducoftédiceluy cube, |

la moyen-

Soit le diametre
-de la fphere donnée =
AC,lequel {oitcoup-
péau poin& B, en ¢
forte que AB, foit
double de BC : Puis
apres auoir conftruit
le demy-cercle, lené
la moyenne propor-
‘tionelle BD, & mené
les deux lignes A D,
& DC:SurGH, egal- , 3
le2-DC, foit faié le C {14
"quarré GHMI: Sur :
dequel foitbafty le cu. :
be GL,,enlcuantles quatreslignes perpendiculaires GF, IK,ML,HN, parlarx
p. . quonferacgallesd GH, & en menantles quatreslignesKF, 'FN, NL, LK.
Ie dispremicrement qu'il cft infcriptible en la fphere donnée: Car apres
avoir menéleslignes FH, & KH, (ur laligne KH, foit imaginé va demy ccrcle,
comme {ur {fon diametre faire vne reuolution a 'entour du cube: Hel cuident
-queiceluy demy ceccle touchera tous les angles du cube: Car Fangle KF H,
-eftantdroi&t ( d’autant que KF elt perpendiculaireau plan FH ) le demy cer;:)e
paflera parl'angleF, ( cartout angle dansle demy cercle cft droidt ): Sembla-
blement fionmeinela ligne KG,l'angle KGH, (era aufli droick (eftant GH pes-
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pendiculaireau plan GK ) ainfi le demy cercle paflera par'angle G, de mefme
fagon'on prauucta quil touche enpalfant tous les autres qui font tous angles
droi&s parlaconftru&ion. : :

Iedis finablement que KH, eft egal au diametre delafphere donnée AC:Et
que fon quarré eft triple du quarré de GH. Car GH cltant egallea GF, le quarré
deFH feradouble du quareé de GH, parla47. p.1.oudefon egalle FK : Maisle:
quarré KH , eft egala tous Jesdeux de KF , & FH : partant il fera triple du feut
-de KF, ou de fon egalle GH.itemle quarré de AC cft auffi triple du quateé de
DC. CarilsiontI'vna Fautre commela ligne AC,2laligneBC: Or la ligneD
C eftpolécegallea GH, par confequentauflifera egalle KH2 AC, & lequarté
dudiametre AC, {eratripledu guartc' ducofté ducube.

" PROP. XV.

Dans la fphere donnée, infcrire vn o&aédre : Ec monftrer
que le quarré du diametre de la fphere, cft double du
quarcé du cofté del'o&aédre.
Soitle diametre delafphere donnée AC, coup-

pé en deux egallementau poin@ B : & apres auoir

conftruitledemy ccrcle,, & leué la perpendicalai-

e BD, & menélaligne DC, furla ligne FG, egalle

3 DC,foit conftruit le quarré FGHI , dans lequel

foient menées lesdeux giagona“cs FH, & GI, fe

couppansau poin& L ,duquel pointparlarz. p.ai.
foitefleuée laligne LK, perpendiculairementfucle

3 ¢
quarré G1 : laquelle foit aufi continuée:perpendi- 17 ‘ |
culairement par deffoubsiceluy plan, & foit icelle -

LM:laqucllc foit faitcegalle BC, & LK aufli 3 B '
‘C:Iterh du point K, {oient menéesles quatrehypo- - D
- AN
H

A

U -

D
K

thenu(es KF,KG,KH, KI: & dupoint M,les quate
MB, MG, MH, M1,

Te dismaintenant qu'icelle figorefolide KM, et 5
enuironnée de hai& rriangles equilateraux, & que
ceft vn o&aédre. Car le quarré FH , ayant les co- M
ftezegauxd DC: Ilef enident que les diagonalles : B
FH % GI, ferontegallesa AC: Partantlearsmoiticz 3 BC, parla 47. p.1. Mais
lesdeuxlignes LK & LM, (ontanfli egallesd BC: & par confequent clY sferont
cgallesa vne chacune d'icelles demy diagonalles, & parla 4. p. 1. leshuict lignes
KF,KG,KH, KI, & MF,MG, MH, MI, feront toutes egalles entre clles , &
aux quartesdu quarré FGHI, par lamefme 4.p.1. (eftansles dem y.diagonaltes
cgalles aux perpendicolaires LK & LM, en conftitrant des angles droitsaa
point L milicu du quarré ) & puisque tousles coftez font cgaux, touslestrian-

gles feront equilateranx, fgauoir quatre au deflus du quarré FGHI, & ayans
Oo iij




254 ELEMENT
leurs bafes fur les quatre coftez d’iceluy quarré , & {eterminansau poin& K: &
quatre autresau deffoubs du mefme quarré, ayansauffileurs bafes{urles coftez.
du quarré, & fe terminant au point M, ainfi lefolide KM, compris. de huiét
triangles equilateraux fera o&acdre.

Iedis davantage qu'iceluy o aédre elt inferiptible enla fphere donnée.Car.
il eft cuident quelaligne KM, cft cgalleaudiametre AC: & que 'angle KG M,
eft droict ( d’autant quelesdeux lignes KL, & LG cftant egalles, les angles fur
labafe feront egaux, & I'angle KGL, vaudra va demy droi& : Car les deux en-
femble valloient vn droi&, & par mefmeraifon MGL ,demy droi& ) Partant
le demy. cercle ayant pour diametre KM, & faifant vncreuolutionl'entour
del'o&aédretoucheralepoin@® G: Etparmelme difcoursil couchera auffiles
troisautresF, I, H, defqucls angles font egaux 3 'angle G.

Finablement il eft aifé 3 voir qug le quarré du diametre KM, cft epal aux

deux quarrezde KG & G M, par la 47. p. 1. patant double du quarré delva.

dliceux cofltez, cequ'ilfalloit demonttrer..
PROP. XVEL

Danslafphere donnée, infcrite va icofaédre:Et monfirer

quefoncoftéeftligneirrationelleappelléeligne mineure..

Soitle diametre de la {phere
donnée AC, lequel foit dinifé.
au point B,en{orte que A B foic.
quadruple deBC, & apres anoit
conftruiclé demy cercle,leuéla
moyenne proportionelle B D,
& menélaligne DC, du centre
L,& interual LG,egalled D.C:
Soitfai& vn cercle, dans lequel’
foit infcrit le pentagone equi-
lateral FGH!K, & du centre L,
foient menées les lignes LF, L
G,LB, LI, LK, & dansle mef-’
me cercle foit infcrit va deca-.
gone equilateral { ce qui fefera
en couppit en deox egallemét
Vaecd'vn chacun coftédu pen-
tagonc:) & parlaxz2. p. 11..
foient lcnés des lignes perpen- .
diculaires fur chacun angle du .-
pentagone, qu'on fera toutes .
cgalles2 DC, & feront parallel-
lescotrcelles, parla. 6. p.1L

& dg l'extremité d'vae chacih-..

3

¥

-
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TREZIESME a5
e, AP extremité delautre foient menees des lignes droites, lefquelles parla 3.
p-1.{eront egalles & parallelles, aux coftez du pentagone FGHIK. Maintenant
ledecagoneinlcrita cinqanglescommunsaucclescinqdupentagone, & cing
autces,defquels vo chacun eft polé egallement entre deux angles du pentagone:
foitmenée vneligne d'angle en angle, de cesdernicres on fera vn autre penta-
Fonc, de chacun angle, duquel (i on meinedeuxlignes hypotenufallement vers
‘extremité de chacune des cing lignes perpendiculaires, de forte que deux d'i-
celles hypotenufesfe viennentterminer, & fair¢angled chafque exteemité des
lignes perpendiculaires: Et encefte fagon entreicelleslignes perpendiculaires,
il y aura dix triangles, defquels les coftez feront les cinq coftez du pentagone
fecondementinfcrit,les cinqlignes quilient enfembleles cinglignes perpendi-
culaices, & font egalles & parallclles aux coftez du premier pentagone: Item
les dixlignes hypotenules , tefquelles vingtlignesil faut monitret qu’elles font
cgalles entee elles, afin quiceux dix triangles foicnt equilateraux:En premier
liey il et evident que dix d'icellesfont egalles entre elles, {cauoir les cing co-

‘ftez du pentagone fecond , & les cinq lignes quilient les perpendiculaires ( cac

elles font egalles & parallelles aux cinqcoftez du premicr pentagone.) Quand
aux hypothenufes, chacune d’icelle fait vn re@angle triangle ,auec vne des per-
flcndiculaircs, & vndes coftezdu decagone : Etparla 47. p.1.1e quarré d'icelle
ypothenufe, eft cgal aux deux quarrezles deux autres lignes, defquelles Ia
perpendiculairea eftéfaiGe egalled DC,alaquelleeft aufli egal le demy dia-
metre L G, ( quictt le coftédel’hexagoneinfcritdans lemefme cercle: & par-
tant chaque perpendiculaire feracgalleau colté del'exagone infcrit au mefme
cercle: Etle quarréde chacunchypothenufe, fora egal aux quarrez du cofté de
I'hexagone, & ducolté du decagoneinfcrit en vn mefmecercle: & par ka 10,
p. 13.chaquehypothenufe {era egalle au cofté du pentagone - Et par cemoyen
icelles vingtlignes feront cgalles entre elles, & les dix triangles feront equila-
tetaux,
Dauantage furle centre L,il fautleuer la perpendiculaice LO, par la 12. p.
1. qu'onferaegalledl'vne des cing premieres :Et de Vextremicé d'icelles, on
menera cing lignes droiétes vers Uextremité de chacune des cinq premieres
perpendiculaires, & icclle perpendiculaire du centre, fera parallelle aux autres
perpédiculaires par la6.p. 11. & parlas;.p.tdes cinglignes mences vers chacune
des cinq autres perpendiculaires , fera cofté de U'bexagone ,comme lescing
qui leut font oppofees dansle premier pentagenc: aufquellesellesfont egalles,
Item foitadioufté dire@ementa icclle perpendiculaire du centre LO, la ligne
OP, qui feracgalle au cofté du decagone infcritdansle cercle: Etau deffoubs
du cercle foir aufliadiouftce dire@ement laligne LM , auffi egalle au cofté da
decagone: Et du point P, foient menees cing hypotenufes verslescingangles,
le(quels de tous ceunx des dix triangles fonttournce en haut: Erdupoint M,
foient aufli mencescing hypotemifes vers lescing anglestoutnez en b.s: Icel-

- lesdix lignes feront toates egalles aux ¢oftez du pentagone ( comme nous
"anons prouuc des autresparla 47.p.1. & 10.p.13.) Et ferontencores dix trian-

f,lcs equildteravk : Voila dancvnIcofaéire enuironnd de vingt triangles equi-
ateraux, defquels les dix font 2 Pentour dumilien du diametre P M, entre les

- -

Y



TN I

256 ELEMENT H(
.cinq lignes perpendiculaites, cinq autres fontau deflusfc tcn;lbinans au point.

y 4

~-

P ,&cingau deffoubs {e ter mi- :
nansau point M. NN

Ie dis encores qu'iceluyico-
faédre,cftinfcriptibleen la fphe-
re donnec,de laquellelediame.
treelt AC. Carpuis quela ligne
LO, eft egalle au cofté de Llhe-
xagone, & OP au cofté dudeca-
gone, latoute LP fera couppec.
au point O en la moyenne &
extreme raifonparlag. p.13. &
le plus grand fegmentferaLO:
Soit donc diuifee LO en deux

allementau point N : NP fera
egalleANM ( cftant LM egallel
OP. ) Orle quarré de NP eftant
quintuple du quarré de NO par:
laz.p.13,auffi le quarcé de PM
{era quintupledu quarréde LOr
parlais.p. 5. ( ou de fon cgalle
DC, au quatré de laquelle le
quarré de AC cftanfli quintuple,
carparla8.p.6.elle eft moyen-
ae proport, entre AC & CB)
partant les diametres AC & MP {ontegaux : Ainfi (i on deferit vn demy-cercle.
furlediametre MP, faifant vne enticre reuolutiona I'entous del'icofaédre, il -
efcrira vne [pherecgallealadonnee, Etd'autantque LO, eft moyenne propor-
tionelleentre LP & LM, aufliles demy-diametres quiluy font egaux , feront
auflimoyens proport. entre LP 8& LM : Partantle diametre MP eftant pespen-
diculaire audiametre LG, le demy- cercletoucheraiceluy point G par la;. p.6.
Ettoutles extremitez des autres demy-diametres :Ec parlemefmedifcoats il
toucheraauffiles extremitez des cinqlignes procedant du point O,versles pes-
pendiculaires efleuees fur les angles du premier pentagone, que nousauons.
monftré eftre egallesavz demy-diamerres. Et parainfiiceluyicofaédre eft in-
Leriptibled la fp%\cre ddpnee.

Ie dis finablement quele coftédellicofacdre eftligne mineure s ce qui et
euidentparlarr.p. 13. eftantle demy-diametre LG oufonegalle DC, lignera-
tionelle commenf. en puiffance A la rationelle AC, de laquelle nons auons
monftré quele quarréeftoit quintuple du quarréde DC.. o '

PROP. XVIE

Dansvne fphiere donnee,infcrire vndodecaédre: Ecmon-
B R ¢ (33
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foicnt menéesles lignes AS, SB, BR, R .

TREZIESME
~ ftrer quefon cofté c&lngnc lmtronelle appcilcc rcﬁdu

Soitlecube DC, & d'iccluyles dcnx - : 3 SRR
plans extericurs AC. & DB, {c rencon-. - /b__ 7 7R
;L

transd droi@s angles 3 la hgnc de com-
mune fe\&tom AB: & d'iccax plans | sous - :
Jes coltezfoicnt couppez en deux chld- AL
mient ,{gauoisr AC, par lcsdcuxhgncsH/ , A 5
K&LM, fccouppansau pointX,&DB, . .
pat les lignes FG & HI,{c.couppans au 4 £~ v /3
poin& Y. hcmfoxemlcsnonshgncsLx, N M A
MX,HY;couppéesenla moyennc 8gmx-- 14 N\ . [f2
treme taifon aux poin@®sO, N, P, dele; . §.- \ /b7
quelleshes plus grands fegmens folegt Qi Fi ", o IOV FAR AU
X,NX,PY:Evpar la12. p. 11, foientle- {., @ .| ) .
uécslestrouhgnes perpendiculaires O Q R )
&NRfurleplan AC,&PS furleplanB.  f,. .-, -
D, qu'on feracgallesd. OX,. XN, PY,Puis. % —

Q. QA :le dis qu ASBRQ_:& gmugpaq eqmlamal conlhtué for Vnmsf
me plan & equuné

~ Qu'ilnefoitainfi: Soisntmences leslignes AO, AN AR:E: d’auumqne
LX eft couppée enla moyenne & extremeraifon aupom& 0,& que QX,, eft:
leplus grand fegment, par la 4. p.13. les dcux\qnatrcz deLX & LO fesont triy.
plesduquarcé de OX: E;Lxc(hnu alled LA, & i‘g%g doux. quat 3,
sezde LA, & LO, onparla 47.p. 1. ;.fcnl de AO,.;Q I¢ €.
Q:&le varréde A Q‘(&ql cltegal A tauslesdénx,packaqgy. p,1: aqudn:- :
pledufeul de QO:: Er d'autantque QR et donblede QO , fon quarré, parla.
4-p- 2.{eraaufliquadruple du quarréde QO, auffibicp qnclc quarré de AQ:-
Partantleslignes A-Q, & QR feront egalles., qu m{:e dilcours on mon:-
fAreral’egalité destroisautres cuﬁa& B,,BS, ALY dpnc}e ,gptgggn@r
equilateral.

Le dis maintenant qq N e envnmefte plag. S ol o;;m ‘I,Jwandh :
©Q:ItemlesdenxTH: &m,lcdnsqu iccllesdeux lign ess untontrcntd '
re&cment, & fontwne feule ligne deoidte THS.  Car poarmmnt que HY cft
couppee- enlamoyenne & extremeraifon au pom&*[’ YH fera 3 YP, comme
YP,APH:Ox HX cft cgalled HY & X’FQE & PS 3.P¥; Partantcomme Hi
XaxT, mﬁi?il’lfl &les dcux lignes ;nt sparallclles, parla-§, .
p- 1 anfliparlaga. p. ,G.'EHS&tamefculehgncdro: s 0fpacla s p1i;Ton,-
tch ne :'rm&c eft.dnvamelme plan: pat confqucnr. < ,pfutgp);&t& P Ya

cimepian .
. ledss mwlcsqu’ﬂcﬁ eqmaqglc Car puxs que ngrcﬁ; conpgée cnmoyenne-
.4 mrcmomio;: eftant:OX; plus grand fe egmcnt. 5P\ € ouﬁantb
I-X.XNCE lean plus-grand: Egmcm @ x. Jataug L lf ppp.ec en b

Moycnne. é;.cmcmuatfonan mm%#fcxa&l@mgﬂdkgﬁnu& pae



¢  ELEMBNT.
lag.p. 3. Jespmrez de LN &K (o .. .0 - & Ko
NR fonegallc) font triples du quarré de’ /Q_ = R

LX ( oudec fon cgalle LA) & enadion- v
ftantle quarré de LAaaneclesdeuxde LN - - -
& NR, iccux trois quarrez feront qaes - *
deuples du fealde LA( oy py lag7.5p. 0 N/
ay lieu des deux de LN & EA,lefealde - - /2~ N\ 1/
NA auec celuy de NR , ouencorksde - 4=~ V_Nig
feul deR A, feraquadruple du quarséde - H
LA ) duquel lc quarsé de AB eft aufli ' “3/
quadruple parla 4.p.a. cltant AB double: « { - N\ V7 :
de AL: partant les deuxlignes AB K AR’ - FI= :
feron;cgall‘es:Maisauﬁid%:nsuouslcsc"o. AN MR 3.7- PR Y S
ftez dupentagoneegaux,lesdeux triangles [ S J R S0
ABS & AR Q auront les trois coflez © SR |
egauxaux trois coftez chacun au fien,Et B T
arla8.p. 1. I'angle au point Q feraegal - - Ao .
Pangle au poiMr'S. Et feribliblement nos monfirtrons quélangle Q R
Beft cga.\') langle BSA: ainfi trois an '1és‘dtr"gg:'nta§0tie feront egaux , '8
pat la 7. p. 13- feda efulirifle: PrdRaufRl e quikaeeral &fur ABTvi des coltez

[

.du cube,auquelily en a douze de pareils, (%1{: fi on yeut tonftruirede melme

'??%“ Yé‘] P?“"E?ﬂ:l 2 (\EY'ChaC'lm des viize coftez reftafis,on trouuera vnefigure
folide enuironnce de douzepentagones equiangles & equilateraux ¢ Et parles:
¥.(. Tefi;d'dodt'&caﬁd;e; s 1N K g{, - k glesée 4 X EEpars
'’ YediS davantage qu'il eftinferiptiblé epla phere donnee, cat fi on prolonge
't_x‘lg?ﬂ:‘f 39. B ig'gu%qé'zﬁ“g?eg}a“ﬁirgo:};ll'c dl? cubeen deux ¢ Pllc‘mc%a’t
.g'u’__q & Coupple dond ¥upoiit V', aiiljuel point ferald céntre dela{phere ent
; _iro‘nn:hﬂ:e cube,& XVeﬂ: cgalleau demy-cofté ducube: Soitmencelaligne
:QV. Or nous auons tintoft monftré par la 4. p. 13, queles quarrez de LN &
NXﬁmt gtlgsl:s d% q\iar;‘f é;’l:x: Mais'TV cft egsfle &'LN (car XV & XL
fontlégflas, 8 XT, XN) Teehnt QT8 XN Parcanicles deux quarrez de QT &
TV.)on le feyl de %} Parla47.p.1.) cheripledu quareé de LX: Mais pat 1a
ag; p: 154 quarté U diandéery- de 1a fplicre 'ditconlcrite ad cabe, el eripld du
-qu X coftd Aiceluy cibe: Etparlaiy. p, 5.le quarté dademy-diametreelt
uriple aw ghirré dudemypicofé. Ot LX cft Ie demy cofté du cube, partant Q¥
«{‘;‘,_‘F,dF“)‘Ydl&mgtm dela (phere circonltritcan cube DCydaquelle cuncré
TtV pir melme difcotrs bgbs u}qnﬂr’cr?'né ciu'c du;pojn’s\(,tcut sles lignes
:rgéu.ccszgers’le_s'zut;vc:gggtejsdu dodedabdre font cgplles an'dety-digmerte de
lafphétecitconfetifeaitube. Partahit vine! Fn'efmc phere potirta “eiréone
fente a®ctibe& ankdddecabdre, ishe oy SR T
_Te dis finalement gue Je cofté dudodecaédre eftirpationdl 2 pelirelidu.
Car {'sqmtgug}ggqe_?ixﬁé@a “cofte’ du tubcL.X'& XMBit chacan coup-
;gz?!’.“.?"ﬁyem!_.e, & txtiamitiifon |, ennifol corbpolie toure i tigné LM
efa'avx. deuX plat ﬂ 18s fegmens , comine iceu p usgrm‘ads‘ féprhets font
¥ux plus pecits P4 1p: 5 Pk dinfi il eft cuident que damdant quc s denx
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) { plus gtandsfegmens enfemblc ON fontle cofté dudadecaédss: quefile cofté |
du cube cft couppé enla moyenne & excreme eifanyque leplus grapd fegmée
ferale cofté dudodecagdre inferit en vae mehmg fpbire,de lagnellelo diametre
enfemble le cofté du cabe,c@ant pofeeslignes rationelies , ke.coté du dodecaé-
dre ( {gauoirle plus grand fegment d'icele ligne, divifee enla moysnne & ¢x-
temeraifon) cltechiduparlagop.ize oon b oowa
sione A ‘1"j}§f; ar '..’l\'ﬁr‘_';
- PR b P.-mX V.H;I.u. <ldur’ :'t:{:

, . ;
g1 i nt 1O 28 ¥ FRIIE SRR

- ! v . . .. -
Lediametre d'vnefphere cftant donné,trouuerles¢oftez ~
des cing figures infcrices.en jcelle, enfemble leur
craifon. o Ty ke s e S g
. Auparauant que de yepir 3 la demogftration de cefte propofition, nous”
_tiendrons pour certain, que outre 1§s'c'in  fi ns;{e@qg declatees,, onn'en
poutta trouucr d’autre comprifes de ﬁpcﬂicic planes, equiangles, & equila- .
teralles. Car de deux triangles, on deux autres foperficics plancs, onnecomy .-
prendra aucunfolide, ne pouuant gonltituer, yn angle folide, Derois trian-
Fles equilageraux , eft conftitué 'l'a'ngic"d'g lap ramide ; ¢ quatre, 'angle de
Fo&acdre:de cinq,l'anglede 'icofacdre: dch triangles equilateraux on ne
con ftitueraaucun anglc(%lidc: car iccux font egauxd quayeapgles droicks, 8¢
tous les angles plans d’vnangle folide, dojuent cltre pluspetits que quatre an- -
gles droits parla21.p.11. Partant on ne pourra contlitnes wn anglefolide de
plusde fix angles plans. De tyois angles drai&s eft comppgfé I'angle folide da
cube : de quatre anglés draitks on ne fera aucun o ﬁgl&@&ggcc feroit
toufiours contreueriir 3 la21.p. u.L’anglc'folid;idq!d:iqq&drcc’_ﬁ; comprisde
troispentagones cquiangles. De quatte pentagones,ilferaimpaflible: citans™
fceux plus grands que 'quatre droids. Et de pas vp agre poligone.equiangle, .
on ne pourra conftituer aucun angle folidg, dautant, qpil s'enfuiurost abfur-
dité. Partantil eft coident qu'outre les cjng ﬁguggs;rpgg{iéus cy-deflus decla--

e % -3

"2

Ices, on nentromuera Qinlt"_d,'apu:cs. I B AR Ta
Venons.3 12 demonltration de cefte’. . Kok ,-.m“{ ol siel

propoﬁtion.’Spitlcdiameue; de lafphe- . N, ",,',;,,,,\ ' l, yne i

rc donnee AB, il fagt'tionuct lescptcp PN R

des cinq figures, enfemble laraifog qui . K ,

cft entreiceux. B
Soitlediametre AB dela fphere dope .,

‘?cg diuifé aa point C , en forte que, q?(:ij

oit doyblede CB: &an ppint Cloiylg: , ;.
uce la perpendiculaire & moyenae pro-!,. g
portionelle CD: Tiem foit conppé AR >
en deux cgallement av point F, & apres |
auoir leué Ia perpendiculawe FG, foient '

mvc.nesslc,"'.ihg.'u.cs.AD’,DB?f,Bg'.v‘.t\:);n,..f.-' - '



sl rppewsierentent'parta 8.p. 6.
3o fetretidngles DAB & DACfont - -
. atlequiangles, & patla 4. p.6. com
meCA3AD,ainli AD2AB:& |
.- parlato.dsyibe quarcéde AD (- -
ra guquarréde AB, comme lali- -} -
gncACecftalaligne AB:laquelle
cltant double de BT, {l kt eui-,’
dentque AB ferad AC en raifon
Pyremider .. {c(qui-autce: Pastangaullife quart .
. rédudiametre AB fcra felqui-au- cH
trcauquarréde AD : & parlans. - A @ FC
p.13. AD feca & cofté de lapyramide imfcrive enlafphere dudismetre
Cobe. . .‘A,B“-. N S e Lt e T e e e - . e
7 Evpoutditant qué parleémeline difcoursdela8. & 4.p.5. ABchd
"'~ BD corome BD ¥BC parlaxo.d.s. le quarcé de ABfera au quareé de
~ BD,comme ABABC, qui cft enrailon triple : Etparlas 4. p.13.DB, fcra
Oftatdet.  cofté du cubeinferic enlafphere da diametre AB. 5
. - Erpour aytancque AB eft couppec en deux egallementenF: & lapet-
pendiculaire’FG eft egalle AFB parla 47.p.1.le quarr€ de ABferadouble
‘da'quarréde¢ GB: & patla 15.p.13.GB ferale cofté del'o&aédie inferit
enla {plicrede AB. - ' o
Etpourautant que DB eft coteédu cube, foit iccluy couppé en la
" moyenne & extreme raifonay point M, duquel le plus grand {egment
- foitMB: ictluy( parcequia cﬁfdemonﬂtréhla findelary.p. 53.) lerale
-1 colté du dod ccaédréinfcricenia mefmefphere quele cube , quiclt celle-
Seofuidre, - 18 mcfmd'q\ii‘a‘twurdﬂmctre AB. | , -
© " Pourlecolté defiicofaédre foitleneela perpendiculaire AK cgalled
AB:& apresavoir mentlaligne FK du point L, ouicelle coupperale de-
: my-cercle, foit menee LO perpendiculaired AF par lats. p.1. Or KA
- eftant epalled AB, clleferadouble de'AF: & parla 4. p. 6. LO. feradou-
ble de OF ( carlestriangles font cquiangles) & le quarté ¢ LO fera qua-
druple da qaacré de OF parla 4.p. 2.& le quarré de LF quieft egal 2 tous
lesdeux fera quintuple du quairé deOF , eftant FB & FL cgalles. Mais
poui autant que CB eftletiers do diamerrc AB, & FB fa moitié;FClera
ledemy-ticrs : & ¥B feratriplede FC, & fon quarcé vaudra neuf fois le
quarré de FC. Or iccluy quarré de FB,n’clt que quintuple du quarré
de OF:dane OF (era plus grande que FC.Soit prife FH egalle 2FO, &
~dpresaudjtlcué]aperpenditolsine H, foit mencelaligne IB. Pois dori¢
" -quele quarré 4cFB et quintuphe du quarré de OF parlaig. p. s.Le quar-
rélde AB{ ladaublc dc¥B)fera quintu 'lcdap quarté de OH (ladouble
de FO.) Or fion confliderebienta demonfirationdelais. p.13. Le quar-
-2é du diametre de la fphere circonfcritea licofaédre, eft quintuple an
quatré du demy-diametre du cerclé fur Jequel fe fai& la conftru&ion.
Partant fionpole AB pour diametre dela(}phcrc quidoit eftrecifcon-

2E 260 . “ELEMENT
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{crired Micefaédre, OH fera le demy-diametre du cerele , {ur lequel fe fera
da conftrudion : lequel comve il a efté demonftré 2 la mefme propofi-
tion, eft -cgal au cofté de I'hexagone inlcrit an cercle de conftru&ion : &
qravocicuxfoisle cofté du decagone inferit dans le mefme cexcle,il doiceftre
cgal au dismetre dela fphete que nousauons mronfiré eftee AB.I faut donc que

i HB & AO lignes. egalles,, foient les deux coltez du decagone infcritdans le
‘mctine cerele, dans lequel OH ¢R le cofté de Phexagone. Mais OR & HI
font egalles ( car HI eft cgalled LO pour eftre en melme diftance du centre,la-
quchie cltantdoublede OF feracgalicd OH. ) Partant IH ferzeofté defvexa-
gone, & HB dudecagone: & parla 47.p.1. & 10. p.13.ID feralé cofté du pen.
tagoneinfctit au me(me cercle comme nous auonsdeclaréalaié. p.13. 1ifeca
auffile coftéde I'Icofaédre. Partant IB eftle cofté de'Icofaédre, ‘
Vengns mginténant 3 la raifon d'icéux coftez : C'c0 dire lefqicld d'icens
font les plus gramds. Pac ce quid cfiédi@t cy-deffus AD coftéde)a pyramide,
¢ft plus grand que GB cofté de o&aédre: par cequel'arc AGD cft plus grand
que I'arc GDB. frem GB eft plus grand que DB cofté du cobe : & DB plas
grand que 1B, cofté debifcofaédre pour la mefme raifon. 11 faut maintenant
prouucr queIB cft plus.grand que BM cofté dudodecacdre. Nous auons mon-
frécy-deqantque parlag. & 8.p.6.que AB cft2 BD comue BDABC: & pac
lato.d.s.comme AB & BC, ainfi lequarré deBD au quarré de BC , c'eft 2
dicetriple, comme AB efttriple de BC: mais le quarré de AC eft quadrople
du quacré de BC(eftant AC double de CB) partantle quarré de AT feraplus
gtand quelequarréde BD: & la ligne AC plus grande que BD: & AH fera
donc encor plus grande queBD. Mais les deuxlignes AH & DB font coup-
peesi’vnecommelavere en lamoyenne & cxtreme raifonaux poinéts O & M:
8 parla 14.p- 5. Leplus grand fegment OR dela ligne AH, fera plus grand
que le plus grand fegment MB de laligneBD. Mais OH cftcgalled HI, &

- HI plus pedite que B, 2 plus forte raifon MB fera pluspctite quelB. Ce qui
eftoit 3 demonttrer. ' :

Fin du treZiefme Element,
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PROP. 1L

@% A ligneperpendiculairemenéedu centre vers
' § (3 3 /4 . .

TN/ le cofté du pentagone infcrit au cercle; eft la
. ‘Ziffg moitié¢ des deux coftez del'hexagone, & deca-
' % gone, inferits au mefme cercle.

Soit dans le cercle le coftédu pentagone BC,
& du centre F foitmenélaligne FH, tombant per-
pendiculairementfuriceloy cofté, & icelle prolon-
gée iuique en A, coupperal'arc BAC en deux -
cgallement comme laligne BC, parlas. p. 3. ainfi
laligne AC feralccolt¢ dudecagone, & AF colté
de lhexagone: ledis quela perpendiculaire FH cft
amoitié Jes deux coftczenfemble AC & AF.
witnefoitainfi. Apresauvoir pris HG egalle
2AHA,loit menéelaligne GC. Puis que I'arc BAC
eftla cinquiefme partiedela circonference, ACfa
moitié ferala cinquicfme partie de la demy cicconference A € D : Et partant
YarcCD fera quadruplede CA, & parlass. p. 6. I'angle CFD fera quadsoplede
CFA aucentre,& doublede DAC gla circonference: lequel par ce moyen
feradoubled CFA: maisparlag p.. ACeft callea CG, & par la 4. p. 1. les
deuxangles furlabafe AG feront egaux, 8 HGC fera double de GFC: & par
ha3a.p.1iceluy eftant egald touslesdeux oppolezinterieurement,les deux an-
gles furlabalc FC feront egaux entre cux: & parlaé. p. 1, GC & G F {eront
egalles, & A C A chacunedicelles. Orlesdenx GH & HA eftant cgalles, lafcu-
leFH, fera cgallc aux deux comme vne HA & AC: & FH adioufté aux deux
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HA & AC,feradoubledelafenlle FH: mais FHadiouftécAHA & AC fait les
deux FA coftédel’hexagone & AC cofté dudecagone. Partanticeux deux co-
ficzfontdoublesde FH,

PROP. IL

Si én vne mefme fphere on inferit le'dodecaédre & [i-
- cofaédre,auflivn mefme cercle contiendra le triangle
delicofatdre, & lepentagone du dodecatdre,

Auparauant que~
dexpliquer cefte
propofition, il con-
uiétde moltrer que
le quarré du -cofté b}
du pentagone auec
lequari¢ de la ligne

uilouftient vn an-
gled'iceluy,cft quin’
tuple du quarré du
demy - diametre du
cercle dans lequel
eftinfcriticeluy peatagone.

. Soitle coftf dupentagoneinferic dans vn cercle CH, laligne qnffwﬂ-iz tLym
#ngle diccluypentagone CA,le demy diametre FD:iedis queles deux qudrfon
dcCA 8 de CH fong quintuplesduquarré de FD. - ' v

Carfi on meine CD, ceferale cofté pu decagone: & lequarréde AD, fera
quadruple du quarré da demy-diametee D, aufll les deux AC & CD ferone
quadruplesdu ’(};arré deFD: &lesttois de AC,CD, & DF, feront quintuples
dufeul de DF: Maistes deux de CD & DF, coftez delhexagone & decagone
font cgaux au quarré de pentagone CH, parlaio. p. 13. partantles deux gharres
de AC & CH fon¢ quintuples dufeul quarcé de DF. L .

Pourlapropofition.Soitle diametre dela {phere comprenant I¢ dodecaé-
dre & l'icofaédre ON, & d'iceluy dodecaédre foit vn pentagong ABCHI, &
delicofa€dre foit]e :rianglﬁ-e’Quilatc:alKLM, le dis que lescercles quiles enud-
tannent dansicelle (phere font cgaux, & qug ce n'eft qu'vnmefine cercle. -

. CarCAferalecofté du cubcincrit enlamefme fphere parla conftru@ion
delar7.p.13:Soii trouudela ligne PR ¢galle au demy-diametre du cercledans
lequelon conflruiétlicofacdre: il eft cuident que le quarré du diametre de Ia
fphereNQ fera quintuple du quarréde PV, comme ilaelté monfiré d 1a 16. p.
13. Soiticellcligne PR couppée enlamoyenne & extreme taifon, & foitle plus

. §:and {egment R Qadiontt¢ Alatoure dire@ement, lacompoféc PQ feraaufi
iuific enla moyenge & extremeraifon, parlay. p.13. & PR cftant le cofté d¢
Phexagoneinferic au éétcte dela conftrudtion délicofaédre, parla 9.p. is. RQ

\*,
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ferale cofté dudeeagone infcritau mefme cercle, Etd'autant que le quanré-de
NO cft quintuple du quarré de PR, commeneus auons dit, & le mefme quareé
du diametre NO eft triple du quarré de CA cofté du cube infcrit en 12 mefme
fphere: Troisquarrez de CA, ferontegauxa cinq quartez dePR : Mais pacla
7. p- 13.lots que CA eft diuifée enlampyenne & extreme raifon,fon plusgrand
fegmentelt B A, Item P R diuifée de mefme fon plus grandfegment <R Q,,
Partanttrois quarrez de AC feronta cing de R P, comime trois de B A 3 cing
deRQ: & parla14.p. 5. Trois quartezde BA feront egaux 2 cinq de RQ. Or
parcequiaclté demonftré enlai6. p.13. Lecofté du u:ianﬁle KL, eft egal au.
cofté du pentagone infcrit dansle cercle, danslequel PR eft coftéde Phexago-
nc: & parlaro.p. 13. Cing quarrez de MK, (crontegauxi cinqquarrezde PR,
&icingde RQ:oudtroisdeBA, & troisde AC: & lesdeux quartez de BA,
& AC cftans quintuples du quarré dudemy-diametre FA : (carnousauons de-
mon(récelaau commencementdecefte propofition) trois quarrez de AB &
A C ferent egaux A quinze quarrez du demy-diametre FA dumefme cerde.
Mais cinq quarroz de KM, cofté du triangle equilaterel, (ogtaufli egaux 4 quin.
ze qlua(tcz du demy-diametse du cercle KL M ( car chacun quarré dc KM cft
ttiple du quarré du demy-diametre, parla1a, p.13. ) Et les trois.de BA & AC,
eftans cgaux aux cingde KM, les quinze dudemy-diametre FA , feront egaux
auxquinze du demy-diametreducercle KL M : Partantvn quareé d'iceus fera.
cgal dvn quareé, & ledemy-diametrean demy-diametre : & les vercles (cront
¢ gaux, ce qu'il falloir demonttrer.

PRQP. 1IL

‘Sivnpentagonecquiangle & equilateral ¢ff inferit en v

cercle, ducentre duquel on meine vne ligne perpendi-
_ culaireverskecofté d'iceluy, tremte fois le re@angle de:
. la perpendiculaite , & du cofté¢ du pentagone, fonc
~ -egauxatoutelaconuexite du dodecaidre.. |

Soitle pentagone equian-.
gle & equi'ateral infcrit dis.
vncercle ABC, la perpen-.
diculaire du centre versle
cofté B.C foi¢ DF: ledis,
que trente foislcredtangle:
de DE& BC,ctt egal i la,
conuexité dudodecacdre.

.. Carparlazq p. 1. il.eft.
esidentquele re@angle de. v -
DF&.BC et double dutriangle BDC,commic aufli;pac 12 41 pa.1. Orenla.
- sanucxgédudodecacdee, il y adouzepeatagoncsegaur, Kchalque gcn;_ago.
' mel cingy
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ned cinqpareilstriangles ?uc BDC, qui font en tout foixante triangles, def~
quelsfoixante re&tangles eroicnt le dotible : Donctrente re@angles de DF &
BCleur feront cgaux. :

Semblablement pour licofaédre, fa conuexité contient vingt triangles
equilateraux femblablesa GHK, & chacun, d’iccux fe divifeen trois egaux en-
tre cux, & femblables & egaux 3 HLK,qui font en tout foixante triangles com-
mec HLK: maislere&angledela perpendiculaire LI, & du cofté HK et dou-
ble du triangle HLK, parla 34. & 41. p. 1. Et foixante re@angles feroient dou-
bles de foixante triangles: Donc trentere@anglesde LT & HK feront egauxd
la conuezité totaliedel'icofaédre,

De cecy refulte, parlais. p. 5. que commevn feul re@angle de DF & BC,
3 vn feul re@angle de LI & HK,ainfila conuexité dudodecaédrea laconuc-
xité de licofaédre. ) o

PROP. IIIL

Sivneligneeft couppéeenlamoyenne & extremeraifon,
lesfegmens d'icelle,feront proportionaux aux fegmens
detouteautre ligne couppée de mefme.

Soientlesdeux lignes AC & FH couppéesen -
lamoyenne & extremeraifonaux poin&sB & G A B ¢ D
leurs plus grands fegmens AB& FG:icdisque ¥ "= v
comme ACa FH aiofi AB3FG., F_. 6 B I

Carparlai7.p.6.lercctanglede AC, & CB, i -
commeil fera egal au quarré de AB, ainfi le re- :
&angle de FH & HG fera cgal au quarré de FG, & par la 15. p. 5. quatre foisle
rectangle deAC & CB feraau quarré de AB,comme quaticfoislere@angle de-
FH & HG au quarré de FG : & en compofant (apres auoir adioufté dire&é-
ment CD egalled BC, & HI cgalled HG ) quatre foislere@angle de AC & C
Bauccle quarré de AB (ouparia 8, p. 1.lefeul quarré de AD ) eft au quarré de
AB, comme quatrefoislere@angle de FH & HG, auecle quarré de FG(oale
feul quarré de FI) eftau quarré deFG, & parla22.p.6.comme AD 2 AB,ain-
fiFIAFG.Etencompofantcomme AD & AB2 AB,ainfiFI & GF3 FG:mais
AD & ABflontdoublede AC, & Fl anecFG double de FH : & parla 15.p. ¢
comme AD & AB2AB,ainfi FI&FGAFG, & la moisié AC fcrad BA,ainfi
FHlamoitié2 FG: & en changcantcomme AC3FH, 2infi ABa FG; & lerefte

au refte BCAGH, parlaig. p. 5. : o

PROP. V.

»

. Comme la connexité du dodecaédre, i la conuexitéde

icofaédre: ainfile cofté ducubeaucoftédelicofaedre

Qq
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infcrics-en vae mefmefphere.

Dans le cercle donnéfoit pris le
cofté du triangle equilateral de l'i-
cofaédre BC, & dansle mefmecet- . N
clelecofi¢ du pentagone du dode- A
caédre ( cequenous auons monftré k ’\
cftre poflible par la 2. p.14.qu'vn B
melme cercle comprend & letrian- H A\
gledelicofagdre , & lepentagone
dudodecaédic: ) Soitdonc iceluy F
cofté dupentagone FC, lequel foit _ .
prolongé horsle cercleiufquesi ce qu'il foit egal au cofté du cube infcritdans
lamefme(phere que le dodecaédre ouicofaédre, fqavoiriufquesenD :Te dis
que toute la conuexité de Vicofaédre cft 3 toutela conuexité du dodecaédre
comelecofté delicofaédre BC,eft au cofté du cubeF D.Cecy fe demuftreainfi.

Puis que FC cft cofté dupentagone, Soitmeneela perpendiculaire AG qui

lecouppera en deux egallementenl, & GC quiferacofté du decagone infcrit
au mefmecercle:& patlag. p,13. AG cftant cofté del'hexagone, les doux com..
mevneAG & GC, leront couppee en la moyenne & extremeraifon, 8 AG
ferale plus grand fegment. Item parcequi a etté demonftréalary.p.15.FD
cofté du cube eftant couppec enlamoyenne & extremeraifon, fon plus grand
fegment ferale coté du pentagone FC. Soit maintenant mence AH perpen-
diculaired BC, laquelle fcra egalle 2 lamoitié do demy-diametre:d’autant qui-
celle eftant prolongee, elle feroitla bafe du triangle equilateral delhezagone,
&la perpendiculaire BH, la'diuiferoit endeux egallement: AH (ecra donc la
moiti¢ de AG. Item AI lamoitiédes deux AG & GC enfembleparlat. p.14.
Lefquelles eflant couppees en la moyenne & extremeraifon, AG cftleplus
grand fegment:auffi parla 5. p. 5. leurmoitié Al eftant couppee enlamoyen-
ne& extreme raifon la moitié de AGfgauoir AH ,ferale plusgrand fegment
carla moitié du plus grand fegment, & la moitié du plus petit [egment fai& la
moitié delaligne)en apres les toutes font aux toutes, commelesmoitiezaux
moitiez : Mais toutes les lignes couppees en la moyenne & extreme raifon
ont leurs (cgmens proportionaux par la 4.p.14. Partant comme latouteFD
au plus grand {egroent FC, ainfi latoute 14 auplus grand fegment HA: Et par
la16.p. 6. Leretanglede FD & HA fera egalaurectangle de FC & IA : & par
lay.p. s.Usauront melmeraifon I'vn que l'autre aute&angle troifiefme de
BC & HA% Or par ce qui refulte dela precedente, comme le re@angle de
BC & HA aure&angle deFC & [ARin(ila conucxité del'icofaédre 2 lacon-
uexité du dodecaélre : Partant icelles conuexitez feront aufli I'vneal'autre
commeleretangle de BC &HA ,aurc&angle de FD & HMA : Lefquels eftans
demefmehavteur, ilsfont I'va 3 Vautre comme leursbales BC& FD, parla
Lp. 6. & par la 1t.p. 5. La conuexitédelicofaédre efti la conuexité dudode-
caédre commeBC coftédclicofaédre2 FD cofté du cube.
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PROP.” VL

Sivncligne eft couppeecnlamoyenne & extremeraifon,
comme les deux: quarrez dela toute & du plusgrand
fegment, font aux deux quarrez dela toute & du plus

~ petitfegment, ainfilequareé du cofté du cube,au quar-
ré du cofté de Ficofagdre.

Soit l¢ cercle comprenant & le. - -

triangle dePicofatdre & le péntago- _ m\ ‘
4 g -7 ’

ncdudodecaédie , duquelledemy- '
diametre CB, foit couppé enla /' Ao [,
moyenne & estremeraifonenD,le
plus grand fegmentfoit CD ,lequel
ferale cofté du decagoneinfcrit dans
le mefme cercle parla 5. & 9. pon3, -
(eftant CB cofté dc Ihexagone: )
Item foient prifes troislignes, F co-
ft¢é du dodecaédre, A cofté del'ico-
faédre, G cofté ducube:Ie dis que
le quarré de G, cft au quarré de A,
comme les deux quarrez de CB &
CD,fontaux deux quarrczde CB & DB.

Car F cftantle coltédu pentagone, & A cofté dutriangle, tous deux infcrits
dans le cercle donné: lors que G cofté du cube eft diuifé enla moyenne & ex-
tremeraifonF eft fonplus grand (egment commeil a efté demonfteé 2la17. p.
13. Donc A cftantle colté du triangle infcritaa cercle donné, fon quarréfera
triple du quarré du demy-diametre CB, parla12. p. 13. & parla 4. p.13.lesdeux
quartezde CB & BD fonttriples du quarré de DC : Ainfile quarréde A ,cftau
quarré de CB, comme les deux quarrezde CB & BD fontau quarré de CD:
Eten changeantlequarréde A, feraaux deux quarrezdeCB & BD,commele
quarré de CBau quarré deCD. Mais commele quareé de CBauquarré de
CD,ainii le quarré de G, au quarréde F, parla 4. p. 14. ( catFeftleplusgrand
fegmentde G } & pacla 11, p, 5. comme le quarré de A aux quarrez deCB &
BD, ainlilequarré de G ,auquarré de F: Er en changeantcommele quarré de
A auquarré de G,ainfiles quarrezde CP( BD, fontauquarré de F, coftédu
pentagone:lequel parlato. p.13. eft egalaux deux quatrez de CB & CD co-
flez dcl’hexagonx decagonein{critsen va mefme cercle, & par confequent
le quarré de A coff del'icofaédre eft au quarré de G, cofté du cube, commeles
deux quarrez de CB & BD, aux deux quarrezde CB & C D. Ce quiaduiendra
3 quelqueligne que ce foitdivifee en lamoyenne & cxtreme raifon, d’autant
quepatla 4. p, 14. tousleursfegruens font proportionaux.

| Qg i

G Cube '),
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| PROP. VIIL

Commele cofté du cube an cofté de l'icofaédre, ainfi le
dodecaédrealicofaédrein{critsen vne mefme {phere,

~

Cefte demonttration cft faciled celuy qui a bien entendulesprecedentes.
Car puis quele pentagonedu dodecaédre, & letriangle de l'icofaédre fontin.
ferits dans vn mefme cercle, iceux triangle & pentagone feront equidiftans du
centre delafphere : Partant fi on divifele dodecaédre & l'icofaédre en pyrami-
des, toutesicelles pyramidestant de I'va que del'autre folide feront de mefme
hauteur : Et par ce quia elté monftré au douzicfme liure, clles fezont 'vne 3

l'aatre ,commeleurs bafes : ceft A fgaucir douze pyramides du dodecaédred -

vingt pyramides de l'icofaédre, comme douze pentagones 2 vinge triangles:
C’cftidire que commela conuexité du dodecaédrei la conuexité de Picofaé-
dre,ainfi le dodecaédre 3 Vicofaédre. Mais parla 4. p. 14. iccllesconuexitez

font)'vned l'autre,commele cofté du cubeaucofté del'icofagdre: & par lar.

;()_. 5. commele cofté du cubeau cofté del'icofaédre, ainfile dodecacdre al'ico-
agdre

Fin dy quatorXiefme Element.

N
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PROP.

E A Ns lecubedonné, inferire vne pyramide.

Soitle cubedonné GC, danslequel
il faut infcrire vne pyremide. Soieat
menez lesdiagonallesAF,FC, CA,
AD, DF, DC. Toutes lefquclles
diagonalles font cgalles entre clles: par
ce que les fix quarrez dans lefqucflu
clles font menées (ont egaux par ladef-
finition du cube : Partant les quatre
trianglescompofez dicelles ACD,D
CF, ADF,ACF,font equilatcraux : Ee
par la deff. dela pyramide AD CFeft
pyramide equilateralleinfcrite au cube
donné.

N

PRO P‘I L

B

A\

¢

Danslapf@amyde donnée, infcrire yn o&agdre.

.Soit lapyramide donnée ABCD, danslaquelleil faut infcrirc. vn o&addre.
Soient couppez tous les coftez d'icelle pyramide en deux cgallement aux

Qq iij
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poin&s G,F,H,L,I,K: Et foient me-
néesleslignes GI, IH, H G, GF,FH, G
K, KL, LF,LH, KI, IL. Toutes lefquel-
leslignes font egalles entre elles, par la
4.p. 1. eftant couges les lignes-couppées
cgalles, 8 lesangles des triangles plansde
lap yramide egaux:Ec partant le quadrila-
tereIKFH, 2 lesquatre coftez egaux, &
lesquagge triangles commengant furice-
luy, & finiffantau point G,IGH,IGK,K
GFJEGH, {onttauscquilateranx :ftem _—

les quatré autrescommengans au deffoubs du quadrilatete, & finiffans au point
L,ILK,ILH,HLF,FLK, lont auli cquilateraux, & par la deflinition de {o-
Gaidre la figure comptife entre les deux poin@s G & L, ayans le quadrilatere
au milieu c(% o&taédreinfcrit enlapyramide ABCD. ' |

-~ PROP. IIL

Dans le cube donné, infcrire vn o&aédre.

.
Seitlecube donné KH, dans lequet

ilfant infcrire vo o&acdre. Soient trou- 116
uez les centres des fix quartez dliceluy - c ‘
cube, & foicntles poin&ts A, B,C, D, G, -
F: Item {oient menés les quatres lignes.
AB,BD,DC, CA lefquelles feront ton-
tes egalles, parla 4. p. 1. dautant qu'elles A
font bales de quatre triangles ayansdeux D
coftez egaux A deux coltez, & vnangle. -
egal A vn angle : Icelle quatre lignes fe- . A ,
sontaufli va quarré qui cft au milieu de - SN/
Po&aédre. Or des quatres angles d'ice- e F
luy quarré foient menées les quatres lic LR

nesversle poin@ G, lelquelles comme
5 acfté diccy-deffusferontroutes egalles K
AG, BG,DG, CG, & ferontles ﬁ:s

e

triangles equilateravx AGB,BG GC,CGA: Item des mefmes qua-
tres angles au de(foubs du quarré le centre F, foient auflilmenéeslesli-
gnesquiferont egalles,. coprme deflus AF, BF, DF, CF gifant icclles qua
tressutres triangles equilateraux AFC,CFD,DFB, B Ftl lelquels feront
sufli egaux aux quatre premiers : Et par la deffinition de F'o@aédrele folide
compris chtreles deux poin&s F & G, ayant aumilicy le quarté ABCD , fesa
W&aedreinfuitau cubedonné SR

v
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PROP. IIIL:

Dans Po&Qaédre donné, infcrire
vn cube.

Soitdonnél'o@aédre A B, dans lequel il faue
infcrire vn cube des quatre triangles quife termi-
nentau poin& A,CAD, CAF,FAG, GAD:Soient

risles centres M, N, O, P, & foient menées les
figncsM N,NO,OP,PM: 1l cft euident que M
N OP, feraquarré, & i d'iceux quatre centreson
meine KH, HI, 1L, LK, parallelles chacune 2
foncofté,du quarté du milicu de 'o&aédre CD
GF. Auffi ¢ft-il aifé 2 prouner que LTHK cft quar-
té : Que (i femblablement des autres triangles on
prendles centres , & par le moyen d'iceux, & des
lignes parallelles, on defcritdes quarrez, on trou-
ucraila finlecubeinfcrital'o&acdredonné,

PROP. V.

271
A"
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Dansl'icofaédre donné, defcrire vn dodecaédre.

Soit le pentagone de licofaédre
compofé de cinq triangles equila-
teranx {eterminans au point P, ABC
DF, & {oictrotuélecentre de cha-
cun d’iceux triangles aux poinéts
H,G,M,L X, & diccox {oient me- 3
nees les lignes HG, GM, ML, LK,
KH:Item leslignes PG,PH,PK,c6ti-
nuces iufques 3 Q, N, O : Il eft cui-
dent quclles coupperoit en deux
egallementleslignes FA, AB,BC:Et
apres augir mené les lignes NO,
NQ, on prosueraaifement parla 4.

propop. 1. qu'clles font egalles , & ‘.‘ c
par la 4. prop. 6. que comme NQ,

m-

3 NO, ainfi GH, 31K, (car touslestrianglesfont cquilateranx)ainfi on mon-
ftrera que les cing coftez du pentagone GHKLM , fontegaux: Onprou-
ucra encotes aifement qu'iceluy pentagone eft equiangle ( eftans tous fes
triangles equilateraux) il fe prouucra encores aifément comme 3 ladix-fep-
ticfme propofition treiziefme , qu'il ¢ft en vn mefme plan. Panant puis

-
-
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qu'il ya douze angles 3 Picofaédre compofez chacun de cinq triangles equi.

lateraux, on poutra comme deflus des centres d’iceux triangles defcrire douze

pentagones qui feront le dodecaédre. Nous avons legerement expliqué ces
infcciptions de figures n’en cftant la cognoiffance tant excellente en Geometrie
qu'onpourroitbicn dire, voiresmefme quel'onfe paleroit bien aifément de
ce dernier liure,

Fin de T Element quingicfine ,¢o dernicr.

‘A 4



