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ADIO. BELLAIVM CARDI-
nal'cm- Petri Montaur;i L |
 PRAFATION

o Vmad inficam mihi ragno natura

> ;‘f@f _ . e e N .
, E} & s’%"z erga me beneficio: ibcredibilem di-
g Hox :‘g {foedi cupiditatem; illed quoque iu-
i[é’ SO dicid progredientefenlim grate f{tu-
*‘f_< ,4&@9‘;_ )

. d disque confirmatum: accefliffet, ni-
hil'effe tamueheméter homini expetendit, quim
Terum maximarum perceptan habere naturam,
feci noninwitusadhuc, ut quo uocaretilla,eo me
deduci facile paterer:in ic?quc uite curriculum

immitti, quod & dignitati hominiscouenientif-
fimi, & naturz praiterea mez dccomodari effet.

Huius uerd confilij tantii abefle uideo ut me pee-
.nitcrc_ceeperit, ut maiores etia quotidic uberio-
réfque fructus mihi non contingere tantum ipfe
fentiam,fed & deinceps multo preltantiores per-
ceptumiri certo fperem. Nam quanto in altum

longius euchimur,tanto laboré minui magis,qui

‘maximus in cuiufque rei principiis folet eflc:ani-

‘mi uero uoluptaté nulla alia re tanca,qua difcen-
do ali augerique cognolcimus . Isautem meusin
{ufcipiendouitz genere {enfus cum uniu erlx phi
lofophie ftudii mihi proponeret ampletédum, -
fimul animo fubiiciebatillud, nihil inecare ma-

.gnopere profici pofle, nifi quis ueterum philofo-
phorum ucﬁigia {;i.gmma,_dj'ljgentizar perfequutus,
- a ij
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eandem quam ipfi,uiam infticiffet. Ttaq; nihil,uc
hoc quidem loco dicam,de noftris cxterard phi-
lofophiz partium ftudiis, ad mathematicam co-
gnitionem animum applicans, in eum me locum
{fenfim abdudtum diuertiffe intelligo,unde fufce-
pti primum inftitutique illius itineris recorda-
tio propemadum’ effluxerit: nequeid uerorepu-

nante me admodum . Quid enimeft,cum ex ea
philofophig parte,qua omnis eft inagendi ratio-
nibus ,occupata,na'ntum praceptorum aﬁc"cepetis,.
quatum ad unius hominis refque privarg cuiufq;

fuz reGionem attinet, unde maior animum, ueri
' cupiditate flagrantiffimd permulcere poffit oble-
&atio,quam quz ucﬁi'coc%nitioncm {ubfequi fo-
let:Nam illa quidem ftudia ciuilis difcipline,que
publicis rebus confilio adminiftrandisidonea to-
tius hominum uitz multo praeftantiflimas actio-
nes exrecto rationis prafcripto moderari debue-
rant,plane refrixerunt : tanta profeto perturba-
tione rerum omnium,ut cuius fcienti ratio cla~
wum aliquando inrerumpub. gubernatione ma-
gna cum fualaude,hominum uero loge maxima
{felicitate, curfuque profpero tenuerit, eidem niic
fituix aliquid relicta in fentinaloci. Tertia que-
dam fupereratilla philofophadj exercitatio , qua:
naturam reram perfequensyut eft omnium inge-
niorum cognitione digniflima, ita propter mul-
tiplices ipfius materiz formas & motus incoftan
ges,acucun quoddanyhabet & {ubtile dil'})utar:i.;
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di genus,fed obfcurum tamet, adedq; repugnans

tes inter fe fummorum philofophorum fenten-

tias,ut uerifimilia tantum, nonetiam uera doce-
re uideri poflit. Vnaergo eft mathematicari re-
rum tractatio, qua conftantibus neceffariisque
ducta principiis , uias quoque confimiles gerfc—
cuta, €6 nos progredientes manu ueluti ducit,
ubi ueritatis ipfius cubilia,qu¢ quidem mentibus
humanis fia ipfarum ui facultaréq; cerni queant,
explicet intuenda.Quid autem eﬁ,juod hac una
re praftantius magnificentidsque dici poflinAn
Rui.d eritaliud, quod cuiquam anteuertédum ui-

eriqueat?Tibi certe non arbitror, Bellai amplif-
fime,cui neque ad acumenringenij doctrinz cul-

- tum, neque ad dotrinam dudiciy uim deefle in-

telligo. Quz cumita fint in teilluftria,ut fortu-
nz tuz,illius quidem per {e {plendidz,luminibus
ego unus omnium minime blandus fortunz ad-
mirator offecifle putemm, tibi homini grauiffimo,
idoneoque uifo dl; totanoftra ratione iudiciique

| fenfq Pcrfc:ibam Pau-lo: liberius: i forte plus au-

thoritatis ex perfonz tuz dignitate noftra habitu

‘ra eft oratio, ut fane habitura eft,ad ivuentutem

in eum ftudiorum curfum, qué valde uolumus,
inducédam . Verum enim,utipfe tecum; hoceft,
cumhomine intelligente loquar, iampriden er-

rabunde de uiadgfleximus:ueterémqueillam di-

fcendi confuetudinem pre ftudiis quibufdam no
uisamifimus. Hic c@ plurima que recte dici pof-



PRAFATIO.
fint,omittenda ducam: unum illud quidem certe
nunc maxime mihi dicédum eft, illius pereurba-
tionis,de qua paulo ante diximus, e efle caufam,
& potiflimam quidem,quod totius inftitutionis,
(quam a pucris mudeis ueteres illi ueritatis magi-
{tri uocare foliti funt) prifcis quodam (geulis ran-,
topere conferuatzyca efthac quidem ztate per-
uerfitas, ut quod primum potiflimimg; ftudio-
rum effc debuerat, perexiguum quidem omni-
no locum apud nos, plurimorum autem homi-
num judiciis nullam ceiam dignicatis eftimatio-
nisque partem mereatur aut obtineat.Quid ergo
eltdicataliquis, quid habes quod reprehendas?
Egouero Permulta > pene dixi omnia, ut lam in-
dubitater illud affirmare poflim,tum dema opti-

me rebus homint confultum iri, cum illud pog-

tarum ishor ms-rfpor ipfiin fuasaGtiones tranftule
rint:quédque primum ducunt, poftremii habue-

rint: & quod poftremo,aut, utuerius dicam, nul-

lolocoipfis eit, fi primum exiftimauerint . Nunc
unius artis,uixdum etiam artis prefidiis opibufg;
immodicis tam flagitiofe circumuenti tantis cla-

moribus obtundimur, ut naturz uox ad {cientiz

 cupiditatem inuitantis, ne exaudiri quidem ulla
ratione queat.Quz filoco fuo contéta non e c6-
mouiffet, diiudicandifque hominum litibus oc-
cupata munus alienum aut nunquam appetiiffet,

autcerte non impediiflet, minus profecto habe-

remus quod dolendum wideretur.eft enim & iu~
" diciis
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diciis accommodata: iudiciaporro ipfadifcepta-
tionibus rerd controuerfarum, quibus carere nul
lo modo poffumus,perneceffaria. Neque fane eft
in ea re quod reprehédiiure (?oﬁit,..ﬁquis niorems
“maioremin illa confequenda retineat,ur philofo
- phiz totius inftitutisabunde {uppediratus, hanc
ipfam illius quidem imitatricem quanda &quafz
{obolem aggrediatur difcere, cum intellexerie id
quod in genere {ciétiarum eft perpetuum, ucaliis
aliz fubfint,idem ipfum hic quoque fieri,utiurif
peritia philofophia partenrillamy,qua eft de mo-
ribustune ﬁn:gwlorﬁ' tun uniucrforum,tanqu am
architetam agnofcat & obferuet. Sed hzc tota
cotroucrforum ratio judiciorun illius partiseft
tufbitice,que swadymars Yantum continet. Nam
de alterailla quz multo eft & dignirate preftan-
tior, & utilitate in omném vitefocietatem ube-
riot,qua premia re@e fackis, peenifque {celeri-
buspro raca euittfque rei perfoneq; portione di-
ftribuens,dvo uincala rerdapub. firmiflima comi-
plectitur, aut omnine de infti iptius ui atque na-
‘eupa e licerany quidem. Setamen ueram: philo

fophiam profiteri rertimqy maximarum guberna:
. tiofi upam idoncam:priedicans,illam ipfam phi-
‘:‘k‘o’fophi*svm;cuém omnium artium parentem,tum:
Herp ergafe beneficétiflinram: magiftramque ui-
-tz cetviffiiftam ledens; dignizacis inuadit poffef-
fioné alienx :neque fe aninraduertit(ne quidipfe
-eriminofiusdicam) alienum appetentem contra:

-
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fuaipfius,quid autem dico fuaimo magis contra
rationis uniuerfz dccrcta,cuiquc {uil minime tri
buere: quamque matris locouereri debuerat ab
ipfa genita & educata, unde fuum aliquemin re-
pub.locum ut tenere poflet,habuerat, quod in pa
rentes impij filij folent, ipfi quafi fenectute defi-
pienti,ut bonorum fuorum adminiftratione in-
terdiceretur,efficere.Nam {i nihil aliud effec,quis
quzfo remigem in naui ferat gubernatoris mu-
nus arrogater affetantem:? Iamuerout a primis
ordiamur,hzc totas urbes fuis facris initiorim-
gue pertractationi confecratas habet:ad quasun-
ique concurfus pucrorum iuuenimg; fiant,non
tam difcendi,quam d magiftris difcedendi cupi-
dorum fic ztas maxime imbecilla, fuique impo-
tens,effrenis,incuftodita,{uo unius impetu feren
da permittitur,quam unam alieno parentem im-
perio,authoritate bonorum nixam, infolétiz, le-
uitati,audaciz,uoluptati frenum,cgteris etid ani-
morum motibus modum imponendum efle ma
xime doceri oportuit:hifque uocibus aflidue au-
resillius perfonare, ut concurfantes immenfique
cupiditatum zftus,quibus ztasilla plurimum na

ta eft comoueri, reprimerétur. Atenim quireGte’

pracipit doceantque , prafto funt, fimodo eos
audire inanimum induxerint. Credo fane, quod
adillorum artem atcinet,uc eft captus horum ho-
minum & temporum, non indiligenter expone-
re teftamenta,{ubftitutiones,obligationes, ftipu-

- lationes,
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lationes.Sed quid hecad mores informidos:Ita,
fitutalijneaudiantur quidem,propter abhorren
tem ab illis ftudiis multorum ingeniorum natu-

ram:alij quauis ftudiofc foleant audiri, tamenuel

rei ipﬁug per fe fpinofe traditione perplexa, uel

docendi imperitia prepediti, nihilo doGtiores 2~

mittant auditores,quam acceperint.Ex quoillud |
malum interea fequi omnino necefle eft iniuue- .

num animis,cum ualuptates ex do@rina inftitu- |
tionéque liberalesipfi non habeant, ut confectan

disalienisilliberalibufg; totosfefe dedant: pror- -

fus enim eos aliquid agere, quietémg; contemne

- ze, necefle eft.Pauci quidam exillo {unt genere,
qui gloriz,nefcio cuius,utilitatisque expedtatio-

ne deliniti,¢ toto ftudiorum fuorum quinquen-~
nio fructus tenues illos quidem & aufteros, fed
quzfitos tamen colligant. Praclara uero res, ho-

iminem natura quidé ipfum fua nullius uirtutis,
uitifue prefentia habitiue frerum,uertim facul-
-tatibus nudis in utramuis partem ferentibus,pre-
ditum,magis tamé improbandori exemplorum
multitudine,opinionumque peruerfitate depra--

uatum,cum opes,honores, diujtias racipue du-
- xeritexpetendas, ad alendum morg

tagione contractum,artem etiam per omne uite
-tempus exercendam adhibere: cuius tota ratiodi
+ {putandi fit de meo & tuo:déqueiis rebus & mo-
, cﬁs,quibus quod meum eft,tuum effici poffic . Ad
» quam quidem difciplini nimis multos docilio-
| | b

t
i
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resreddi fcimus,quan focictati hominum codu’
cattranquille conftantérque moderande. Iracre -
do prifcos illos non tam antiquitate quam digni-
tate memorabiles uiros, domi forifq; in fua qué-
que civitate rerum-geftarum gloria preftantes,li
bcros {uos ad maiorum imitationéinftituiffe: ac
hon petius Athenas,Rhodum,Mafliliam, 8 qud
non2ad cultum ingenij capeflendun ; mercatu-
rimque artium optimarum dimififfe. Vnde phi-
lofophiz praceptis inftruéti,cum feipfi regere di
diciflent,agendifque rebus adhiberentur, nonex
artisillius (%Ormulis,fcd exiuftitiz {citisimmuta-
biltbus hominum ccetus,& quidem uolentii, re-
gendesacciperent. Age mogo,h’unc ipfum homi
‘nem ex hac noftra exercitatione, tali-cultueduca
‘tionéquein forum ex umbratanquam inaciem.
“producamus,ut ftudij fui rationé & ufum aliqué
 nobis tandem explicer. Ibi uero quanta pruden-
 tiz,grauitate,conftantia, probitate fe gerat, dice-.
‘remei non eft. Vos quafo dicite Pierides; & qui-
‘dem hominibus.ignaris: nobis enim nihil atti-
‘net,quos plura fcire necefle eft, quam referre ju-
-uet. Hoc rantum dicam,cum fe exiftimét parum.

irrea arte profecturos,nifi totifint inillius cogni-

- tione per omné uitz curf{ut occupati, tantimg;;

| fibi-periiffe temporis,quantum aliis ftudiis atccc?iv

: ferit,hominesignorantes quantum cuique {cien,

' tiz temporis fittribuédum,nimis magnam mer-

cedem ftatuunt,fi preftantiflimarum rerum;, offi
‘ ay
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cijdico munerifque furignoratione,hzcuna for-:
“tuitarum reri cognitio difceptatrix fibi ipfis G-
| Faranda.uidcatur : nequeuero intelliguncrei per|

{einfinitz inem nulli reperiri pofle. Verumipfe:
me longius {cribendo prouetum in offenfiones ;
multorum incurrifle uideo, quod equidem nol-
lem:{ed cum nulla remedia tam faciant dolorem,
quamquz funt falutaria, i quid eft quod fanari,
poflit, plus apud me ualeredebere nonnullorum,
{alutem quam plurimorum indignationé exre-,
mediorum acerbitate colle®a femper exiftima-,

ui.Quod cum optimisquibufq; uiris,quales iam|

bene multos hicnofter ordo recipit, probata iri,
«certo feiam,de cgteris minuseft mihilaboranda.,

- Atque haud {cio anquz auditu niic quidem gra-
auia acerbaque uideantur,ipfis in experiundo fua-~

uiffima fucura {int:uclongior oratio comproban|
derationishuiuscaufa defenfidque nullarequi-
ratur alia, nift qua rei ipfius intelletz perceptio
attulerit. Neque quenquam accepimus aut uidi-
mus,qui,cum utranque {cientiam tenuiffet, non

-utranque adamaret: alterain uero nobifcum etia
- admirationi maxima lummdque ftudio non ha-

buiffet. Porro alterius expertem & ignarum, de
utraque iudicium fuum effe uelle iniurivm cft.
Pratereafuit éa profedto femper grauiflimorum
cruditi{ﬁmonimq'uc hominum omnibus feculis
de tota uitz ratione cotifenfio, cum expetendari

USSP, N, e

- rerum tria)\fummagcne:a réperirentur, li;bong;

b



PR AFATIO!
rumanimi prima potiffimaq; effet dignatio: c
terorum autem,ut quxque proxime nosattinge-
rent.Ex quoillud efficeretur neceflario, {cientia-
rum quoque,qu¢ bonorum adipifcendorum uias
perfequerentur & traderent,eandem efle debere
rationem,ut cuiu{que rei preftantiffimauis effet,
ita{cientiz,cui res ea {ubiiceretur, illi plurimum
& téporis & induftriz noftre deberetur. Ad qui
fanenormam fiftudia noftrorum hominum ab
ipﬁs exigerentur,& firmior animorum tranquil-
litas, & uero maior ex ipfis in repub.efler utilitas:
eidfque mali,cuius moYc propemodum obruti le
uationem aliquam jampridem expofcimus, me-
dicinam non leuem haberemus: cumynon: effent
ui litigioforum hominum audaciam,flagitium,
?urorcm inconfultis fuis confiliis adinuantes, aut
potius ipfosinter fefe miferrimo cocertationum.
gcnerecommittétcs, alienisincommodis ad {uas
utilitates per iuftitiz conferuandz fpeciem abuti
uellée: quodque rerum omnium. pracipuum eft,,
illud boni praterea confequerétur,ut improbitas
wirtuti fuo loco dignitatiquereftitutz in reriad-
miniftratione facile cocederet.Hoc enim munus.
efle phi-lofophiae unius maxime proprium, huma.
narum rerum artem moderadarum, divinarim-
que fcientiam tradere quis nonuidet, qui modo:
rem ullam unquam metisacie perceperitnefor-
tehomines rerum omnium. impcriti. criminétur:
cam otij tangum efleynd item negotij, Cuius gui:-
ey

~—
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dem calumniz perfacilisefler mihi quoque refel-
lendz ratio, niftrem huius loci, aut operisné efle
intclligcrem:iyfar-mt,amcﬂ etiame{criptis-grauifly
fhis cuiufque ztatishominum-prudetiflimosum
agitatd,tumuerounius lacobi Sadoleti uiri pre-
fantiffimi doctiflimique libello perelegatiti ,ab
eo pcrf‘cripto tanta d‘ﬁig,enti_a. & eruditione ; ut
maiore {cribi pofle non exiftimem. Quod fiexé-
plis agédum effet,nonne permultos omnibus hi-
F\oriac monimentis celebratosaccepimus, qui ftw
dia do&rinz ad rerumpub. moderationem con-
ferentes,cinitatum {uarum ftatum ab initio con~

| ﬁitucrint,confc:uauerint,pcndiuimquc reftitue-
rint,tanta omnium getium-admiratione,ut fum-
mis etiam honoribusdeferendis magnitudinenz
meritorum affequi {enullo modo pofle fateren-~
tur2 Quid enim? (ut ueteraomittamus) hunquid
unquam graviffima Gn&ifimimque iftud ve-
ftrum Cardinalium collegium peenituit;quatum
dignitatis otnamentique ex duoruin. hominum
ftudiis,uirtute. pbud';cn,tié%ue pereepiffet, Gafpa~
sis Contareni,& huius ipfius,de qtio mode dixi,,
Sadoleti2Quorumville per omnes penegradushos
norum in moderatiffima florétifimaque Vene-

- torum repub.peruagatus,{uis. ciuibusics fe pro-
. bauit, ut prafentem colerent & adinirac€eur: ab~
{entem etiam proptes fingularis. uircutis. memon
r‘iam;ﬁc:mhncmcm requiterent;uobisque:ipfis,,
b e v povinscuizas opemim il

: . b iij;
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tale ainibienterm dut omninseogitantem abduxil
fetis, penc inuiderent. Et {ane tuic ille uir omai
Taudecumblatus;tum propterexcellente dodtri~
fiam;tum etiam probitater & ﬂPrudemiam'mulz
tarumgentium imperiodignifimus:hicueroal-
ter magis eftotio delectatus , ngillo quidé inani,
fed fruGtuofoin.omném pofteritatem & literato.
Qiiid de Petro Bembo & Nicolao Ridolfo uiris
certe in omni uirtutum genere: maximis dicam?
Libentius autem in comemoratione mortuord
noftra uerfatur oratio;ne quid aflentationi uiuo-
rum tribuiffe indicetur,fi eorl qui nunc funt,lau-
dationes attingeret.Hi quidé in philofophig finu
fatinn a pueris  educati tales ad fempub.cum ac-
cefliffent,ucilitates ex fe permagnas uniuerfo qui
dem hominii generi maxime, {ibi uero ipfisim-
~mortalitatem preterea gloriz copararunt. Quo-
Tum fi qui Riudia imitatione con(t;qu‘uti eriit, qui
fieri poteft,ut refpub.non maximam fug dignita-
-tisrecipiéndé fpem inillorum ‘Prudent_ia & mo-
“deratione{ibirepofitam arbitretur ¥ Ac profecto
+fuit tempusillud fane mihi periucidum, cii fpes
ellet melius fbr‘e,proptcr alacritatem animoru in
- id ftadium fefe dedentiii,quod eft ad ueram glo-
-¥idm efpédiﬁﬂ?mum‘:'lq% permiultotum fudia
“cogitationéfljue in aliatraduxiffetfuaipfori cre-
dulitas; niefcio cuius hominis uanitati affentien-

. ti_\_:in‘.‘lgéﬁé Hero2quo quzque uox pr ofereturab-
sfurdiored fyeiliisin-animis foftrisuiamad per-
o ~ fuadendum.
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fuadenduminuenice Ergo repertis oft; £ difs pla-
cet,qui cum bellumnefariumomnibusbonisar-
tubusindixiffet, & fapientiz fru&ti jiam plane ma.
xima bonorum omnium gratulatione renafcen-
tis nobis inuideret, Lutetiz in luce atqs oculisnd:
Galliz modo, fed totius Eutopz caftra figeret i-
gnora ntiz: & uniuerf{z. philo(g shiz uitzq; adeo
¢ philofophiaconftituend authorem Ariftotclé
oppugnatum palam etiam accederet, nihilin dia
lecticis,nihil in phyficis, nihil ufqpam ueri uidif-
{e aut tradidifle argueset. Audax negotium dice-
tem & impuders, nifi uerbord omnium acerbi-
tatem rei ipfius per fe inaudicz,neque iam audié--
dz indignitas ipfa fuperaret. O-imperitos maio-
xes noftros,quinunquam quiverunt iftud animo»
intelligere! Quideft quod. profeGtum efle dicany:
recentifophiftarum clade, atque exilio, fi fophi-
{tasalios afcifcimus ? Quafi ueronon iam mifer-
rimamerum omniun- ignorationem; deprce;er-
mur,{ed mutationem tantum in ipfis ignorantiz
- magiftris expetamus. Atcerte totum illud eiuf-
' modi eft,ut céforia magisanimaduerfione,quam:
| cuiufquamomnino contra difputantis oratione
| reprimendum fit. Neque sero'de hacipfareues-
. bum ullum facurus era,{i moderatius infanien~
. dum fibi putaffes: fuique ipfe.cotentus iuuétutis-
crcdulaej&;rcmm_impgri;@ Ron-augeretignauia:.
- nam deipfo. qaidem leuioromnino iaGura fue-

|. zat. Impune. effe cuiquedebet periculo fuoinfa-
i -
|
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ttir¢ifed cum ad atigrum pertiiciern’ morbus ani-
mi conuertitur,id uero ferendiinoneft. Huic cer
te malo nifi maturis confiliis obuiam eatur, & au
daciflimos impetus diligentia continuerit- magi-
ftratuuin,nz preclara illa ftudiorum nobis pro--
mifla compendia permagno conftiterintiuuen-
tuti:cum grauiffima mercede totius temporis ia-
Guradidicerit nihil ¢ nouisillis, fed non fatiseru
ditis magiftris, interea nifi arrogantis cuiufda 8
confidentis ignorantiz ignauizque preceptadi-
dicifle.Sed de hac re tota fatis hactenus: alias for -
tafle pluribus,fi comodum erit. Nic autem quod
eft huius potiffimii loci & inftituti perfequamur.
Cumi itaque,ut ante di¢tum eft, mathematici co
gnitionem uniuerfam iam tum a prima iuventu-
t¢ uehementer-amplexatus effem, & fzpius ipfe
per me Euclidis elementa reuoluerem, in czteris
quidem libris modicus fane labor mihi fuit : ubi
uero decimum hunc multorum opinione perob-
feuriirn attigiffem, ea certe opinio non mediocri
‘mihi quoque fraudi fuit,cum non arbitrarer, qui
locus a plerifque propter fufpectaipfius difficul~
tatem preteriri folitus efler,mihi non periturum, .
quicquidin‘eolaboris impendiffem. Itaque plu-
rima extrinfecus adiumenta mihiipfe excogitis,
iterum atque iterum repetita diligenti lectione,
~cumnihilo minor maneret rei ipfis obfcuritas,
- ceepi cogitare unum Euclid€ in primis libris fibi
Hipfi ad ipforum intelligentiam fuﬂiccrc:ncq; fieri

pofle

|
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pofle,ut fuum in docédo modum atque ordinem.
repudians,hicalienum quendam & nouum adhi.
beret. Itaq; uia fimpliciori cumrem aggredi cee=
piffem,fola librorum precedentium iphus Eucli-
dis ope, 8 uocum fimplicium qug furit huiclibro,
‘maxime propri, intelligentia , omnia uifa funt|
'quim antea illuftriora multo, atque clariora;Eu- '
clidemque fui ubique fimilein hocquoque libro, %
ut olim cogitatione prceperam;nullius omni- |
norei externz indigentem,fe ipfo contentii : rem
illam quidem paulominus inuulgatam,fed alja

~ ratione nulla,neq; aliauia,quam {ua & familiari

' tradere plane uidi.Hzcuero eft,uta rebus cogni-
tisad ignotas fenfim progrediens ex prioribus re-
rum fubfequentium comprobet intelligentiam,
‘& ueritatem. Quz cum perfEiccrem ,in eéquc re
fzpenumero uerfatus,magnaque animi intétio-
ne & ftudio fingulas q_u-éfguc res inter {e conue-
nire,nihil collidere intelligerem, nullam moram
ftudiis hominum putaui, quantum per me effici
poflet,diutius afferendam,quin laboribus noftris
animique exercitationibus fruerencur. Cimque .
ex maiorum lucubrationibus yquo pofteritatem
iuuaremus,aliquid uideremur cofequuti, & qui-
bus omnia deberemus nihil effet quod poft mor-
tem hominibus bene meritis gratius per nos re-
ferri poffe uideretur, quim fi-quori induftriam
experti ucheméter admiramur & fufpicimus,eo-

~___tum etiam humanicatis cxemplum ftudiumque
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pofteriratis adiuuandg uellemus imitari, ceepi cd
’ E[ium‘ rei totius illuftrand . Itaque Gracorum
demonftrationesinterpretando-confequutus , fi-
ue fuerint illZ Euclidisfingulordmue georhétra-
rum,quorum fymbolis hoctotum et ((;Pus avfo-
lutum,(fuein & oteros auwsadr,ubi preflius fubtis
lidfque compofica uidebantur,fufiore quoda fer
bédigenere ieapatefecifle me puto,ut leCtori non
dormitanti,fed attento nihil deefle pofficad rerii
intelligGtiam: obitérque uiam & rationem refol-
uendi iil:pﬁi-’fizis' théotematibus ex.'cm;plorf_l copiz
notauimus. Sed quo res adhuc multis incognita
‘commendetur uberius, placuit nonnulla ex uete-
rum libris,Proeliin'pfimis, arbitratu quidem no-
ftro fumpta, Latiis literis illuftrata proponere;
quibus initiis mathematica ducta cognitio; qua
aled edideric rerum maximard faftigium , ut qua
incredibilem ex fe utilitaté feculis prioribus attu-
lerit,eandem quoque fibi de ipfa polliccantur ho
mines,fi modo penitius ea ftudia infpexerint: ne-
que,quod adhuc fa&um eft,in primo liminis adi
tu, uixdum quinque féxue paflus(totidem enim
libris uulgo contenti funt)in ea re progrefli, refti-
terine.Illud itaque {ciendum eft,quod finitum &
infinitum dicitur, principia fumma efle mache,
maticarum {pecierum omnium. Nam ea princit
piainter {¢ aliter at‘que-'ali:ter'cdpula-ta-,fuﬁic'iunJ_c
ad generandam eam uarictate, quz inrebus ipﬁ's
cerniturInde fit upipfarum proportiones in infis
nitum

\
I




" wagt!

Y

inillo numerorum auéu tibi Pnorfus intelli

PRAEFATIO

mitumexcrefcant: quas tamen ipfas finirl etiany

necefle eft,obcam falté caufam »quia finiti quog;

“naturam inipfis exiftentem continent . Primum

enim in atithmeticis, {i ab unitate ceeperis pros

-gr.c':diédo-,rcpcricsnu meros in-infinigum au gert!
- nequeunquam excrefcendi finem, ubi quiefcant

ipf3, fieri pofle, ut cum eo-perueneris ,ceflandum
' gas.
Quemciique porro numerum effeceris;illum o~

mninofinitd efle necefle eft. Deindein ipfis quo-~

| gue magnitudinibusidé apparet, utin infinitum,

divifioillarum fieripoffit. Ipfe uerores ita.diui-
{z,omnino(& quod dicitur)actu ipfo finitze funt:
utcum diuiditur aliquod totiiin partes fuas un~
de componitur,neceflseft ipfas partes que gxdi-
uifioneprocedunt,efle finitas:nam nifi finitze ef-
fent,nepartes quidem ipfz effe poffent. Praterea.
finihil eflet infinitum,illa dpo perab{yrde confe-

- querétur,:& ut magnisudinesomnes gfent. comr

-~ menfurabiles,neque in ipfis quicquam incomen-
{furabile:idedque neirrationale quidem, Hog.aus

- tem eft, quo.differunt ea; qua in-geomppria per-

tra&antur ab arithmeticis : ﬁq_u;idcm inillis{funt

quadam irrationalia, de quibus hoclibro: inari-
thmeticis uero nihil irrationale, autincommen-
{urabile cogriofcitur: funt enim omnes nymeri
commenfurabilesinter {e,ea {aleem mélura, que

- minima eftin numeris,nempe unitate. Alrerum

quod perabfurde fequeretur,finihil eflec infinjtd,
od, It cem T L ST T T N,
| c ij
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illud eft,quod ea uis & facultasunitatis, ut exfe
numerorum fobolem infinitd procreare queat,
non exifteret: neque uero numeri proportiones
omnes intra fé continerent,quas in rebus fingu-
lisinefle pefpicimus,multiplices dico, fuperpar-
ticulares & reliquas tales. Omnis enim numerus ]
unitati céﬁ»aratus adipfam unitatem habet pro-
iportioné aliam, quam idé ipfe numerus ad alium
numerum comparatus. Similiter fi finitum nihil
erit, commenfurabilitas & communio propor-.
tionum,fimilitudo & 2qualitas {pecierum,cate-
raque huiufinodi quz melioris cuiufdam funtge
neris,in rebus diftinguendis nulla fine: quz tamé
ipfa in mathematicis effe confpicimus. Ea uero fi
non effent, ne mathematica quidem ulla fcientia|
fupereflet;cum nihil certo, conftanter,{ubtilicér-
uediceretur,quod cogitatione firma cocipi pof-
{et. Quanitum ueto utilitatis ea {cientia commu-
ni hominum itz & focictati coferat,id quidem
non ad ufus ipfius uite neceflarios refpicienté z-
ftimare conuenit:ita enim fieret ut cognitionem'
‘omnem-&contemplationem rerum taguam in-
utilemreépudiaremus,quippe quae?l rerum huma
narum neceflaria fuppeditatione fefe quim lon-
giflime foleat abducere,ne carum quidem rerum:
‘ullam omnino cognitionem aut curam appetés,
‘quibus uftis vitg neceffarius cotineri folet. Eft ue-
o mathematice fcientiz {ua certa,propriaque di
. ipitad &utilitas,illa quidem per {1:: zftimanda,

e
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neque quicquam exteium relpiciens,quo fe re-
ferat,nullius omnino rei minifterio fuam utilira-
tem a’ccomﬁ‘iédaﬁs;ﬁéqdé uit¢ neceffieaci fubfer-
wiens.Quin & liberales difcipling 3 libertate di-
&g, fui nominis dignitatem {uftinert tuerfue nul
1o modo poffint,f1 ad feruiendum ufibus neceffa-
1riis revocentur.Quod fi ullaratione illud admic-
tendum uidebitur; ut aliud quippiam extra fe {pe
&are debeat,cuius utilitatem confe¢tandam ﬁi‘;
putet:quid eft in omni rerum uniuerfitate {plen-
idius & magisexcellens,quam quod n¥athema-
tica fcientia uiam munire folet animis noftris?
eamque certiflimam ad rerum intelligibilium,
omni materia folutarum cognitioné abfolutans
Et quidé fi qua cft utilitas experenda;illa eft pro-
fe@o,quameex fe praftaciflima & eximiam pro-
fert.nam & uaﬁP manu ducit ad res intelligibi-
les Pcrc'ipiéngas,& quod eft in Timxo ﬁ:rrgtﬁ di-

winitus,lius{cientie cogﬁfdb ft'iii"q'itzﬁém eftad

plenam & integram métis noftrz inftitutionem.
cuius rej ea certe caufa eft atgque ratio, qu’c")d cadé
ot i proporo ad ogninin. s i
mam p. ilofophidm ; quz cﬁ ‘inflitutiont puerili
ad uirtutis ipfus fummam & habita. Hzcenim
efficitbonis' & rectis moribus affaefaciende ,ue
animus puetilis ad uitam ex uera; ixfrgtméyerfe;
{tam adolefcat:illa uero animi noftri parté cam,

uz 2fgvem dicitur;ita fuis commoditatibus in-
Rruit & cumular; ut mulso paratior ad resexi-
: ciij

~.3
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‘miasinfpici¢das & cognofeédas accedat . Ex quo
Socratis ueriflimi illud mihi uideri foler, oculd
anim,quem menig dicimus,iplum quidem ftu-
dils & cpiditatibuis obrubigue rerum alieparum
exczcatu,& uejuti defoflum,folius feiétix ratio-
ne diligentidque recreagum excitari, & quodam
ugluri collyrio perfanatuncgualefcere folere: ita
{ancue ryrfumead {peeulationem ipfius entis, ab
m'iagml[)li sque perfpectis ad res 'iplg.s,quaru'111 il
Iae fuerat imagines,erigi,& tanquam ex caligino-
{o fpecuin loci iluftriffimy eductus, illud ipfum
lymen intelligibile acie conftanti poflit intueri:
ompindquecarcere quodam egreffus, & rerum
geperabilium uingulis inconflantisque mareriz
“nodofa varietate tandemeexolytus, ad incorpo-
ream & impartibilem fubftantiam attolli. Nam
& pulchritudo & ordinis illiusratio, qui in ma-
themagicis elyget difciplinis, ipfque rerum ibi-
dem per{pectarum certa conftantia, animum no
flrumn propius ftuncad inceligibilia ipfa quog;
fempercadem moda {e habétia, pulchritudinig;
dininz conpenientiflima. Que cum itafint,ma-
thematica {cientia eft, & ipfa quidé per fe & fua-
pte ui digniffima,que ﬁ;ugioP colatur:neque ta-
men non plurimum momentiad eamuitam af
fert,qua mentisunius maxime propria elt & ac-
commodata. llud autem in hacre fatis eft argu-
menti, {ciftiam cam per fe {uaipfius dignitate &
z{timarione niti,ut ceft quodam [oco feriprum ab
. Arnftotele,
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Ariftotele,quod qui res illas exquihu ‘cn"x'n't,"ﬁﬁl;b‘
prezmio, magna diligentiaftudiéque uechementi
illad funtaflequuti , ut paruo temporis snterual-
Io illa permagnitinr acciperet incrémedtunT, cum
ipfi czteris omnibus pofthabitis huic uni ftudio
fetotos tradidiflent:atq; hi-maxime, quidivinio
re natura praditi,divinicaté s fadtis exprimé
R A - il g e )
ré,quoad rc1tmﬁ;cﬂ'ét;dli§ot‘:mtfrum‘lH,a. fe ug=
riflimaillud eft,fi qui{u rit',é'llii‘ contéptiii haben~
dum hoc ftudium exiftiment, eosfie guftu cffe
fummariid, quéiquidem i homine 1ibert! con~
fantique e‘kiaefepamﬁ:;aanjafatﬁ:Q@i'-cpjéfgay
nunquid habet ea {cientia quod cotemni debeat,
éa re tantum quod nihil adiuuet comunis homi-
num’ itiez ineceffatias utilicaresyNallo ceree mo=
do:nari & extremi jllius effetusubife cum ma=
teria coniungere incipiunt, ¢ maxime tendunt,
ut paitlo poft dicturi fumus.Quin eo maiore d1—
gnares eft admiratione, quod citra ullius onrhi~
no materiz contagionem fuum ipfa finem in-'co-
que fine fiturri bonum perfequatur: & in f{eipfz
conuerfa nihil fpectet externum. Homines enimy
rerum ad ufum-ice neceffariumm coparandary m
- occupationibus uacui plane folutiq; fefe'std feien
- dum fcientizque adeptionem contulerunt: me-
- queid timen non rectey cum prima cura ferum’
- Hlarumeefle debéar, quibits hatara ipfaad fui edu
. cationem & tuitioné carere nullo modo poteft.

i Huic Porrvo‘ ftquando fat_is_fzr&ﬁ erit,hoceft, fima
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turam ducem: confequuti, cupiditatem habendi

rerum neceffariarum modo naturaque metiri uo,
luerimus,tum uero lla nos cogitatio debet exci-
pere,rerum a neceflitate generationéque remo-;
tarum, & uerum ipfum ‘proxime attingentium:
quod cum acciderit, und quoque id quod in ani-|
'ma noftra ‘inchoatum & rude fuerat, integri ab-|
foluitur, & perpolitil. Scientiz porro mathema-
ticz dluifionem eam attulerunt ucterd pleri ue,i
inter quos & Geminus,utdicerét aliam {.}ui;l:m

‘circa res uerfari folointelle&u perceptibiles, alii) -

uero resfenfui fubietas pertractare. Res autem
incelligibiles illas effedixerunt,quardintelligen~
tiam jpfe per feanimus abfqueulla rerum fenfi-
Jium partici(kva;ionc feipfum ad contéplationem
excitans perlequitur:cuius generis duz {unt pre-
cipuz potiflimzg; partes,arithmetica & geome-'
‘tria:alteriiuero genus quod rebus fenfilibus ad-.
‘di¢tum illafex comprclcndit,a&rologiam, mufi |
- cam, fupputatricem, mechanici , perfpe@iuam,
‘menfuratricem. Nam quod ad inftruendas pet-
tinet acies,(mexmxor uocant)in parcibus mathema
“tice habendum non arbitratur, quauisinterdum |
ipfius auxiliis uti adiuuarique foleat, modo fup- |
“putatricem adhibens , ut in enumerandis copiis, |
'modo & menfuratricem, ideft,x o s, ubi.‘dfi)ui-,g
‘denda funt caftrorum metationi campi fpatia 8¢|
'dimetienda:multo uero minus aut hiftoriam:aut |

' medendi arcem dixeris partem ullam effe mathe-~|

j maticz,
!
|
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maticaylicetutraque ipfiusope interdum adiuue

" tur.Nam & hiftorize perfcribende mathematica

theoremata folere {cimusappingi, ubi trattusfi-

. uifqueregionum,urbium magnitudines, diame- -

tros, ambitus colligere uolunt. Ipfi quid€ medici

uam multainarte {ua, quam elucigatc tractant
reti mathematicz cognitionis fubfidio? Nam
quod adaftrologiam pertinet, quantaeiusin o-
mnem medicina parté manare Pofﬁt utilicas,do-
cent deea referipti diligenter Hippocratis libri:
ceteri quoque omnes, qui modo de tépeftatum
ratione locordmque ficu fibi fcribendum putaue
runt. Eadem quoqueratio erit eius, quiaciebus
inftruendis operam accommodat:nam utetur &

'ipfc mathematicis theorematibus:: neque tamen

continuo mathematici nomine perhibédus, licet
aliquando § minimos cupiens InTpeciein wideri
{uos exercitus ad circuli Eguri conftituat caftro-
rum ambitum, nonniiquam in quadratum pen-

‘tagonum aut aliam multorum angulorum for-
- mam, ubi quim maximosapparere cupit . Tales
‘autem primz fpccics cum {int ipﬁu's mathemati-

cx,geometria rurfus dividitur in tra&atus duos,
alterum planorum,alterum folidorum:nam pun

‘&orum & lineard propria nulla emnino ats re-

periri poteft, cum nullafigura punis autlineis
conftet,quz non fimul plana fic aut folida. Nihil
enimaliud aﬁt geometria ullafui parte,quanyuc

a conftituac:conftitucainterfe com
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paret aut diuidat. Hocidem efficitur in arithme-
tica:nam & numeri dividuntur in lineares, pla-
nos & folidos, quorumomnium, lingulatim {ua
eft traGatio. Nam & chcics numerort ipfe per
{e ab unitate prodeuntes explicantur, & genera-
tiones planorum, fimilium, inquam, & diffimi-
lium, & folidorum etiam,qui tertia quadam mul
riplicatione confici {olent. Illa autem quam men
furatricem dicimus:: item alia quam {upputacri-
cem fuperiorum fimilitudinem nonnullam refe-
rentes:ipfe tamen funtin co diffimiles,quod non
de numeris aut figuris intelleétufolo comprehen
fis inueftigant,fed de fenfilibus:neque enim mu-
- nus menfuratricis effe pofueris;ut cylindrum aut
.conum metiatur, fed rerum in materia demerfa-
TUM aCeruos tanquam conos, puteos autem ut cy
lindros:fed nequelineis quibufdam intelligibili-
busid aflequitur,uerum ‘flenﬁlibus,& utexactifli-
me,radiis folaribus: ruditer auté, per applicatio-
nem amuflis linez, aut alterius rei non diflimilis
.opera,qua materia conftet. Quam uero diximus
fupputatricem, ne ca quidem pafliones numero-
rum ipfas per fe cofiderat,fed numeros rebus ma-
terialibus inuolutos : & diuidendo quidem nihil
ftatyit effe minimum,quomodo neque arithme-
-tica:quodtamen {petat ad certum genus unum,
ponitaliquid quod fit minimum: unus enim ali-
quis homo cft illi pro menfura totius hominum
-multitudinigficurunitas quoque menfura com-
| munis




} PRAEFATIO.

- muniseftomnium numerorum. Per(petivarur
fus & mufica funt quadam ueluti partes,illa qui-
dem geometriz,hac auté arithmeticg. Nam pet-
{pectinauifu noftro ceulineaabutitur, & iis an--
gt/;lis qui ex radiis uiforiis .con&‘itu;umtur‘:‘ diuidi-
tirque in eam qua proprio nomine dicitur per-

‘ fpc&iua, caufas explicans eorii, quaaliter quam
| int,apparere folent, ob ipforumalios atque alios
pofitus & diftantias: quales funt finez parallele -
concurrere uife:rerum quoque quadratard figu-
ra circuylari forma confpectz.item in eam quein |
uniuerfum {pecularis dici poteft,qua cuiufg; ge=
neris radios fractos fiue flexos perfcrutatur, uifo- r—
rum feu imaginum cognitionem adiunctany ha-
bés,(imul & illud afferés,qui fieri poflit, uti quod
confpicitur,ameenum fic uify iucundéma; , nul-
la partium fuarum difcrepatia aut depravatione
- corruptam imaginem propter interualld-auc cle-
.. uationem reiuifz, oculis {petantium exhibens.:
.. Mufica uero confonantium numererum ratio~
“nesauribusacceptas cii indagaffet, canones fuos
& fidesipfas it:a,g:candas oftendit,ut factlesad cor
gnitionem noftram itle fonorum conuenienti:
fierent:cimque paflimad fenfuum: deleGationé:
indicitmque diuerteret, fermonem Platoni de~
dit affirmanti e2 cffe,qua mentiaures ipfas pretuw
liffe uifa fic. Adillas fuperioresaccedit mecg‘ani—;‘-

- ca,pars & ipfaquadi exifténs totius tractationis

& cognitionis rexum fenfiliuny & materiz con-
‘ | d i
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juncarum. Huius auté generis illa eft quz opera-
& machinas cuiufque modi efficit ad ufum to-
tius rei bellicg neceffarium idoneas:qualia mulea
diuino uir ingenio Syracufius Archimedes exco- -
gitafle {cribitur & conftruxifle, uim permagnam -
& incredibilem habentia,ipfis quoque Romanis -
Syracufas terra marique obfidentibus formidabi -
lia: quorum tamen ipfori nihil apud Archime- !
dem tanti fuerat, ut magno ftudio dignum arbi- |
traretur:uerum ficut Plutarchus in Marcelloferi
bit clcgantiﬁlmc,- Keouslus mulsamns )5 mipghhyet Tt |
@Adsz: ea tamé fuerunt unius hominis ludicra, ut ;
Romanorum uirestoti pene terrarum orbi for- |
midabiles diutius eluferint,nec ante urbis potiil~
dax Marcello imperatori clariffimo fpes fatafue
rit,quam ex infidiisnoc&tu , meenibus per-abfen-:
tiam Archimedisindefenfis {calas admouerit. Fa
bulofa hzc profecto uideri poflint, fiad noftrori
hominum ingenia,quz ufpiam funt nobiliflima,,
‘conferantur. Verum tameé perinique faceremus,,
f1 primum aliorum induftriam ex czterori me-|
tiri uellemus ignania : uc quod hinon (foﬂint, ne
illi quidem potuiffe uideantur. Deinde qui fieri.
Po(%t,quae praftantiflimi quique, iidémque gra-|
uiffimi {criptores;non Greci tantum,qui {uis am|
bitiofius fauiffe uideri poﬂint,fed etia Latini, ifq;,
Grcis hominibus fepius iniqui,M.Tullius,T.Li
uius in unius hominis laudibus confentientes ad
czlumgxtulerie,uc his fidem abrogemus? CLI}(‘)d
ine
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fine authoritate quidem ulla ads credendam ad-
ducimur,funt in oculis manibisq; noftris Archi-
medis ipfius opera, nonilla quidem de machinis
ipfis aut operibus.conferipta; nihil.enim cale fcri-
ptione digni magnopere iudicauit, fed: quae lon~
ge maiora diuiniorique cenfenda fint, rerum il-
larum uniuerfalia theoremata,quz fi quis uia or-
dinéque aggrefius erit,cum iifdem ueftigiis infti-
terit,quibus Archimedes & ueteresilli nobilésq;
geometrz,ecodem quoque peruencurum fefe con
fidat. Nobis quidem fiuita {upperet, illud:in pri-
mis curz futurum eft,quod adhuc fuirin hoc de-
<cimo Euclidis libro,uc difficillimi quique prifco-
sum geometrarum libri certa {pe & fiduciaintel-
ligendi legi poffinc abiis,qui modo ftudiori {uo-
rumratienern ad weterum normam éxigere, or-
dinémque certiffimum difcendi magiftrum con-
{feruare uolét. Ordinem autem ipfum fi quis ob-
feruauerit, nihil praeterea puterefle, quod fibi de-
<ffe poffit.Sed jam ad inftiturd ut reuertamur, ad
‘€as artes qhas ante mcmo‘faui‘mus acccdit &illa,
Ique rcb’us_c:’:fcfc immobilibus motum ateribuit,
‘AUNC per ?uafd'am: afpirationes,quemadmodum

“perfecuti funt Crefibius 8 Heron:nunc per libra-

-tiones ponderdmque momenta, quorum inz-~
-qualicas mouendi caufam’affert, 2qualitas pero
quietis neceffitaté,ut eft in Timzotnunc quibul-
‘gincmis&fufnicu‘li's attractus & motiones ani-

-matorum corporum imitantibus . Eft & alia ge- -
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deris eiufdem,quz {pharis conftrueridis operam
adhibens,circuitus orbium czleftium imitatione
confequitur:qualem idemille nunquam fatis lau.
datus Archimedes effinxit. Aftrologia {upereft
difputationeminftituens de mundi ipfius couer-.
fione mirabili, de magnitudine,figura,ficu, cele-
ritate, tarditate corporum czleftium:qua uisfic

inillisillaminadi,qui difceffis d terrayqui ad €a-

dem acceflus: & que funt his confequentia,ex fen

fuquidem & ipfa permultum inftruéta, nihilo ta-

men minus cognitioni rerum naturalium fami-
liariter communicas.Cuiusilla pars contemnen-
da non eft,quz ex normarum & umbilicorum fi-
tu,horarum fpatia & rempeftatum interualla di-
metitur:quaq; {ublimia ueftigando poli czleftis
altitudinesin quaque terrarum parte, aftrorum-
que diflitas pofitiones comprehedit, flcraq.uc fi-

mul alia Perfe‘qu’cns, que {unt aftrologo {pecu-

- lanti propofita . Eft &illa que dioprtrica dicitur

perrimulas infole,luna caterifq; fyderibus cele-
ritates tarditatéf?uc motuttuenari {olita.Ex qui-

~_dem funt partes [cientiz-mathematicz, itadefcri.
~ ptz dueteribys mathematicis,quemadmodi ex-
- plicuimus. Nunc autem de fine ad quem feratur |
. intendatque, cum hze tota traitatio elemento-

i

1

~ rum geometricorum,tum ea de lineis rationali-

bus & irrationalibus, quz eft hiius decimi libri:

1 i)ropfia,Pauca quedam afferamus. Quainre il-

ud fanc cum primis eft @gl_'_tﬂelligcn"dﬁ,prdpoﬁtum‘

o duplex_i
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duplex-Euclidi fuiffe in hisquidem libris:aliud
quod traditionemrerum perquifitarum refpice~
ret:aliud preeterea quod difcétis animum omni-
bus modisinformaret ‘& erudiret: ut fi res ipfze
inueftigationi fubie&tz confiderandz fint,dicen-
da prOE:&o uideatur toto hoc degeometria fer-
-mone nihil aliud quéeri,quamut nobiles illz fign
rz quinque plane comprehéfione intelligantur,a
quibus mundus hic uniuerfus,iudicio quidé Pla-
tonis,defcriptas fuas habet partes. Itag; primum
- ceepit agi de fimpliciffimis quibufque ;egus : de-
| in<£ fenfim affurgente compofitionis ftructira,
eo tandem peruentum eft,uc uarietasomnis illa-
. rum figurarum aperiretur, & feparatim quidem
‘unaquaque prius conftituta, tum denique fimu}.
omnes codem globo contentz inualuerétur,ex-
pofitis etiam proportionibus, quas lineis latera-
fibus cuiufque figurz inter fe,quafque fuperficie-
busipfis, & quasfolidis etiam figuris inter jpfas
; ineﬂg compertum eﬁ.Oﬁxfod autem ad illud pro-
‘ Poﬁtu m attinet,erudiendi eius qui ad hoc ftudia |
|difcendum acceflerit,huiufmodi eft, ut fecidum
'Elementori geometricorum intelligétiam perfe:
| &e cumuletur animus, abfoluatirg; ipfius habi-.
tus & compleatur:quo facile pofficad quamliber

| geometriz tradtationé compeehendédamiipfe. i

bifufficere. Ab his enim uelut initijs aufpicati, cz
 terardl quog; permultard,uel potius omnid huins
{ciétiz partium poterimas cognitionem aflequi,
e Uin poterimas d i

PR
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Li-’li’f&éfi&q{ie migltiplicem antmo complei uatie
tatcm:neque id tantum,quin & illud quoque ue-
riflime dici poteft, fineiifdemipfisreliquoram
émnhiwn non obfcuram folum, uerum neque o-
mnino poflibilem efle intelligétiam. Nam & pri-
mi quzque atq; im liciflima theoremata proxi
me ctiam ad primas hypothefes accedentia, funt
his libris ita coagmentata, ut interim nullum or-
dinem magis cuig; rei conuenientem afferri po-
tuifle cognofcamus: ex quibus caterari partium
feriprores ad propofitiifui accomodate, certiffi~
mis & incouulfis uf funt (vard demoftrationum
fundamentis.Quoin genereeft Archimedes, A~
pollonius Pergzeus, & ceteri omnes nd geomerrz
tanti,fed & aftrologi,& qui mathematicord no-
mine cenferi {olét.Hoc autem cum alibi {femper,
tumuero in legendis Conicis Apollonij cerciffi-
mum efle nuper ipfi uidimus:ad qua nifi diligen-
‘ter inftructus ab Euclide ueneris,opera plane tibi
periiffe fenties.ER enim Euclidis geometria non
ad eorum tanti cognitionem,que funt de eodem

genere {cripta, neceffario perdifcenda, fed etiam |

in quauis mathematicari {cientiard nihil cuiqua
fatis poterit efle notum,qui n & geometria pro-
fetus perueneritad cetera:quam fi quis fecundi
Philone effe dixeritprincipiit & taiquam angémnn

reliquaram omnium mathématicarum, is profe~
‘&o a reitotius ueritate non aberraverit.Nam ex’

illa matrice uchiti quadam urbe populofa dedu-

G
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@ funtille deinceps colonig,que funta hobisfu -

erius explicata. Eft ergo finis ille geometricori
lementorum abfolutus difcentis habitus, {cien~ -
tiz uniuerfz capa:g,rraditiéqu_e mundanari figu-

' farum, qua:ﬁnt cuiufq; roprie fabricationes &
“inter {e conuenientiz.Id uero de quo confcriptus

eft hic decimusliber, de commenfurabilitate di- |
co & incommen{urabilitage, rationalitate & irra
tionalitate linearum, €0 pertinet,utcum extre-
mum totius operis futurumillud effet exponere, |
figurari, de quibusantea dicti eft, dimenfus,ea -
prafari oportere uifa funt, fine quibus illud perci.
pinullo modo poffet. In Primﬂc‘lquc neceflarium
?uit, quoniaillz figure zqualibus {uperficiebus,
lateribus item & angulis zquis comprehenden-

dz erant,& eodem globo ita coercende, ut quili~
betangulus folidus cuinfque figuraintimam fa-.

ciem Pertingcret,oﬁcndcre quanto diameter glo
bi longior effet unoquoque cuiufquc ﬁgurae late--

re. Cumque uidiffet Euclides in pyramide, o&a-

edro & cubo talem effe habitudinem ipforum fa-

- terum ad globi diametrum,quam rationalem ef-

{e pofuerat,ut effent ipfa inter fefe comparatalo-
gitudine quidem incommenfurabilia, fed poten-
tia tamen commenfurabilia, idedque rationalia:
in eicofaedro uero & dodecaedro non folum effe
inter ipfa latera longitudinis incommenfurabili-
tatem, fed & potentiz quoque, ob eamque cau-

{amillaefle fimpliciter irrationalia certz cuinfda

C e —— oy e e T
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eciei. Earatione priufqud ad illa demonftran-
;a aggrederetur, intellexit omnino fibi faciendit
effe,ut delinearum rationalitate irrationalitatéq;
tractatum inftitueret, quétquc & quales effent
{peciesirrationalium linearum: ut non appella-
tionibus tacum difcretis notari poffent, fed, quod
multo certiuseft ad quique rem cognofcendam,.
quid cuique fpecici fingulatim neceffaridque c6-
ueniret,perfpicuum fieret. Proinde tractatum il-
lum abfolui non pofle fine cognitione numerord
cum facile intelligeret,ideo de ui numeror qua- .
tum fatisuifum eft ad fermonem fufceptum, tri-
bus eft librisdiligentiflime commeétatus. Neque
‘enim ferendus eft nefcio quord hominum error,
affirmantium proportiones linearum irrationa-~
livm efle non nobis tantum , fed & nature igno-
tas: ob idque potiffimum,quod ill tales propor-.
tiones n6 extent in numeris. Quod {ritaeffet,pri
‘mum quam inanis uideri deberet conatus Eueli-
dis,operam in re per {c inexplicabili aburenris:
“rum autem adeo funt illuftres hoc libro note,.
tamque proprij cuinfque ueluri mores exprefli,ut:
quod Euclidesconari uifuseft, illud. abup:dc per-
- fectéque praftitiffe intelligatur. Nobiliflima ica--
que totius geometria locum a Pythagora philo-
pho preftantiflimo ante cFat:efaétum ita perpo-
huit excoluitque, ut defideria nihil reliqueri..
Haze habui Bellai ampliflime, qua n quidé di-
 cere poffem, finem enim nulli habitura effet ora-
‘ 10y,
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 tio, fed quz cum dixiffem, exiftimaui iuuentutis
parrem aliquam excitatum iri, ut cuperet imita+
tione ftudiorum, ueterum philofophorum nomi

nis gloriam emulari. Cuius Praec]ariﬂimae coten

tionis in animis hominum excitandax facultatem
“uiris conceflam efle principibus, eamque amplif-
fimam,cum intelligeret Francifcus Rex,huius no
ftri pater,omnium bonarum artium fideliflimus
tutor, patronus atque propugnator acerrimus, iv.
uitille quidem mirifice ftudialiterarum :uerum
- minus profedto quim uoluit, magis autem mul-
| to,quam licitum illi fuit per quorundam auerfas
3 laudabiliflimo ftudio rationes,atque uoliitates..
Mlius tu Regis alumnus, illius tu beneficentiaad
fummos fortunz dignitatifque gradus, doétrinz
.commendatione fblatus,recte conftantérque fe.
 ceris,{i quod per te nauiter facis,patrocinium (Phi'
lofophiz antea quidé a Rege liberaliflimo fufce-
{)tum,i_ta retinere pergas, ut Margareta Regis fi-
ia,judiciique paterni,atqueanimi in bonard ar-
 tium ftudiis,bonorimque omnium tuitione ob-
{eruantiflima atque xm ula, benecollocatum in
te ornando patris beneficium pradicare poflit.
Permultos autem efle multisin locis cum accepe
rim ‘,‘{guorum in Philofophix literis ftudia, tuis pa
ratiflimis opibus alantur & {uftententur: hzcau-
tem una mathematica cognitio,cuius tantz {unt
Anomni ghilofophiae parte com moditates,defer-

__taplanedeftitutaque reliquorum hominum pre-

ToeTmL E
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svihlot sma ot g1 S Gdiis paflim jaceacatque ignoretur,tuz certz par
!

n» gpeninrs ¢ mtitille {unt, uthuic quoque ftudio pro tuahuma -

Faey” 7/’-’ nee 7 picate per te confultum uelis: exiftoque praclaro
42«4?“ e J/. tuorum grege, de quo pauld ante dixi, certos eli-
ol “ﬁwu,,;wﬂ' gasingenio acres,quibus id muneris omniumiu

nse M".’;ygw 2 [z cundiflimi atque frutuofiffimi commiteas, ut to
s 51 ~_____ramrem mathematicam diligenter amplexi, pe-
nitd{que perfcrutati, pofline czteros exemplodo
&rinaquead {ui xmufationem permouere.
Vale. LutetiaCalend ulij. 1 5 5 &
o

Errata ficcorvigito. Fol.8.uerf.o.propofitis.fo.x5.in fig ¢ 1.cod.
fol.uerf18.Q ware s met fo.20.in fig . fo24.buerf2z.ampliug,
werf.26.quam.fol.277 baerf. 18 . fecundi. fo.s1.uer[Lante penul.dele
fuperficialesfo3 4.b.uerfantepen.quim.fo.43.n fig.lin.at fubjce
1.f0.49.3 fg.ubt efty,pone Aubi eft yy.fo.54.in fig 8 8 ¢ Lx.fo
74.wer 14.binomsii:alibs.fo.80.uer(19.linea A B.fo.88.uerf 21, c0
quod.fo.85.in fig.x 8 Afol g5.uer(30.merbis'wj.fol.102. b.wer(13.
ideo fic.fol.104.0 Ekogefimia ubigs fol.110.b.uerf21.quam.fo.x14
infig. fubm feribe v.fol.116 werf13.per 1.6 fol.127.b.uerf2.qua-
dratum.fol.309.merf25.linea % 8.fo.132.6er(14.4d s 8. fol.134..
wer[12 linefo.135, b.uerf r4.linea, k \fol.136 wer/13.dictard..




EVCLIDIS ELEMENTORVM
LIBER DECIMVS.

Petro Montaureo interprete.

7455 OMMENSVRABILES magnitud; -
[ & @f‘ nes dicuntur ill, quas cadem menfura
AGAIR metitur. ' -

. the!
"

P ROPOSITV M nobisillud eft hunc decimii elemé.-
torum libram cuins intelligentiam 'plerizue difficilli-
mam [ufpicantur, neq; uero pofSibilem abfgue auxilio
 cius partis avithmetice,quam multorum [criptis illu-
frrard Algebram uocant)fine omnino ullis numeris ir-
rationalibus dichs oftendere,nd folum non difficillimi,
Jedetiam facillimum effe.fi-quis attentum animum ¢7°
inflructum ferentia bibrorum fuperiornm Euclidss af-
ferar:neque Forro‘.miufzuam‘exterme  [cientie,nedum
algebre demonfbrationions indigere : fed ex [uis ipfius
Euclidis tdtum demonftrationibus , ¢o* familiarsfSimo
_ipfiordine dependere. Vtantem clarins intelligatnr
baec definitio,prius explanadum puto,fi quidin ea [ub-
obfcurum contineri wideasur. fic enim pracipinnt dia-
letici. Cumitaque dicitur aligua menfura magnita-
din€ aliam meriri:illud intelligitur prim,t\tm,m ea men
Jfura fit minor illa quam metitur,ant i faltem aqua-
lis.maior enim nullo modo metiri minorem poteff. De-
inde ut eamenfura [emel [umpta i aqualis erit, ant fi
“minor fuerit pluribus nicibus repetisa: eammagnitudj
Bem qham metithr,pracifeveferarid quodex numeris
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deprehends facillime poteft. Quduis enim Enclides hac

defimtione comprahendar magnitudines tantim quas
quantitates continuas appellant,quales funt lince, [u-
perficies, ¢ corporastamen arbitror noninepte requi-
rendam effe explicationem huins loci d numeris: quum
prafertim magnitudines commenfurabiles eam habeat
proportionem inter [€ , uam numerns ad numerum.

Campanus uir ex geometria flidijs landem n im-
meritd confequutas, illud principium recte inferit ca-

teris libri [Eptimi principifs,cum grecum exemplar ni~

hil tale habeat. Numerwus aliis numerare dicityr, qut
[ecundum aliquem maltiplicarus,illum producit. cuns
rei hoc fir exemplum. Ternarius numerar ternarinm
per unitaré muleiplicarus, idem ternarius numerat [e-
narium per binarium multiplicatus:namerat nonena-
rium per terndrium multiplicatus : numeras 12 per 4:
numerat quoq; cateros infinitos. llle ipfe tamen terna-
s alios numeros [uperioribus interpofitos minime
numerat.Nam neq; unitatem ipfam, ant binarium nu
merat. Maior enim minorem nullo modo numerare po
teft: ficnt in magnitudinibus (nr ante diximus) maior
menfura minorem [ipfa magnitndinem non metitur,
Neque nero ternarius numerar 4 aut 5. per unitatem
enim multiplicatus nihil amplins efficit quam 3. bina-

rio neromultiplicasus, excedst ¢5° 4.¢5° 5. multo magis

fialio ternario anit maiore aliquo numero multsplica-
‘tus fuerit,eofdem 4 ¢9° 5 excefferit. Eadé ratio eff fe-
prenarsf; oftonarsj, denarij ¢ undenarij, fi unum ex
bis quemlibet coneris per-ternarii numerare.” Si-quis

” | antem
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autem erit qui.me res nimii minutds perfeqni vepre~
hendat:confilium noftram illud effé fciat, ur hbvi biic,
#0% tam natura fua difficilé, quam ignoratione princi
piorum,ad. inselligendum facillimum reddam by qui
amenifSimum bunc geometriz loci perlufirare uolent,
Et certe in maximos érr'o're.}ﬁérofg"g imprudentia fue
Yirio ¢g* principiorum parua fine dicas prasa intelli-
gentiaturpiter incidifle, neminem dubitaturum arbi-
tror,qui modo noftra legens;ipfarum verum itelligen-
tiam affequucus erit.De bis antem hatenus.nos in uid
redeamus. Dicimus hanc definitionem magnitudini
Commenfarabilium, fine mals principinm nominare,
per analogiam quandam ex illo Campani loco plane
intelligi. Nam quod dicizur in numeris alios numeros
numerantibus: idem ant fimile quiddam inselligas in

- magnitudinibus, guarum alteram dicimas.per. alterd
menfurars.Quodut planius intelligarur Jumamas exé
Plum in una fpecie magni- ——
b

tudins. Sintduzlinee &
€5 b.qua fi fuerint comen - - ; |
[arabiles,erit quoque communis ntrique aliqna men-

Juraque fir c Nam illa linea.c bis repetita, vefert pre-

cifé lineam b.ter uero rcj:étitd,l;'neam ;€9 ipfa quo-

que pracife refert. S o

* Incommenfurabiles vero magnitudines dicuntur

hz,quarum nullam menfuram communé con-

tingit reperiri. o "

Hic locus pluribus uerbis non widetwr indigere, quam ue
?, . - 3 . - . . - - B é .
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.moneamus ex fuperius dictis intelligendss effe. Contra-

ria enim ex-contrarifs intelligi poffe receptum eff. Por-
v0 accidentia ¢5° pafSiones his congruentes ex ipfo Eu-
clide repeti debere fequentium verum lectio docebit.

Linez rectz potentia commenfurabiles {uat: qua-
“rum quadrata una eadem fuperficies fiue arca
metitur.

Quantum ad hunc locum attinet,duo quadam praferi-
benda puto. Primum, ut intelligamus per hac uocem,
linex potentia, quadrasii illins. tantum enim dicitnr .
linea poffe,quantum quadratum deferibere poreft. Al-
-terum,ut tali diffinCtone bic utamur. Linearnm ha
quidem fant longitudine inter ¢ commenfurabiles: ille

~  Hero Porentiﬁ inter e commenfurabiles. Alterum mem
bram linearum longitudine commenfurabilis non ex~

plicat Buclides,quia wifus erar illud comprehédiJe an-
teauninerfali definitione magni-

tudinam commenfurabiliit Nam 4 — ¢
linea funt [ub genere magnitudi-
nis . Sed quia lines habent illud
quoque in [¢ propriis ¢ peculia-
re,praser cateras magnitadines, § . c
ut quadam ex bis fint potentia ¢ A—— k
men/irabiles:hoc nero fibi nd exi-
Stimanit pratermistendam. 1

Sitlineab c. eins quadrarii fitbed — f'— b
efireriilineaf h.cins quadrati | 4
fit fhi kbacduo gmzdmm me= — j

Latar




- tiatur una quapii (uperficies , nerbi-grasia faperficies.
 d,qua metiatur primo quadrasum b ¢ d e, nouies repe-
' tita,qui cft numerns areolarum in eodé quadrato de-
- [eriptarum Praterea meriatur quadrati f b ik, qua-
. tervepetita, fecandumnumernm [aarum areolarum..
-~ Eritiraque fuperficies 4,illa,que metitur ea quadrata:
i duo.Horum ergo,quadrasoric inquam, bede,f hik, -
Aasera fiue linea potentesilla quadrata,que funt lines:
b c.f b.erunt potentia commenfurabiles.

Incommenfurabiles vero linez funt, quarum qua-
- drata,qug metiatur area communis, reperiri nul

lapotett.

Hocloco nibil alind dico,quam ut adiunes intelligentiam
- buins loci additione nocis , potentia , qua [uperiori de=
finitioni addimr,utimeﬂz;ga de lineis illis que fant in-.

' commenfurabiles porentid.qua cum fint porentid inci-
 menfurabiles:illud quoque Zabem, ut fint preterea lon -
. Girudine incommenfurabiles.hatenns dicti fir. Quod !

] fiplura hoc quidem loco [cire defideres:perucrtes ordi-

- nem diféiplina,qui cernfSimus eft ad difcédii magifter..

Hzc cum ita fint,oftendi poteft,quod quitacung;:
linea re(ta nobis proponatur:exiftunt etiam alig -
linez innumerabiles eidem comenfurabiles:alig

item incommenfurabiles. hz quidé longitudine -
, & potentia:illz vero potentia tantium. |

Huiws libri pracipuum illud e[fé uelim [cias, quod non, ur .

~... | caserorum fuperiorum,in prima lectione %erfz.pz pofiie:

' ",
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ceius doltrina,fedirerata ¢o [apius repetita: edque fir
ut plaraque principia hic [cripra, non quidem demon-
flrentur ex fequentibus:fed melius intelligantur fi cum
ad [equentia ueneris,ad principia fubinde redeas.V s
enim harum nocum,qui eft in ipfis theorematibus, res
" illis wocibus exprefJas faciliores intelletu reddse. Sic
itaque faciendum puto hoc quidem loco. Nam [equen-
ses propofirones magnam illi lucem afferent. Tantum
enitere Ut concipias animo ves nuddas, quarum fignifi-
catio his noctbus fimplicihus continetur : in quo rein-
unabunt ea qua [uperius dnobis [eripta fant. Vocetnr
igitur linea re(ta, quantaciique proponarur jxriid eft
rattonalts. Quam lineam nocari unlt iwiw,eam in-
terpretes Latini nominanerunt rationalé. qua ratione
ducli,nefcio : mihi-quidé non nalde probasur. Sit er-
g0 énn linearefta guacunque , de qua fermo inflirui
debeat.Erymologiz rationem in enuntiarione verii no-
cibus fimplicibus fignificandarum.ficut mifi funt uete-
res magna diligentia confequuti :ita nobis non conte-
mnenda exiftimo,ut rerum ipfarum cognitionem adin
semus.huins wocis jwnh rasio dnta mihy uideri foler dop
% egia% unde oo iwret we kpgwee. guro illud imerpre-@
tor quod eft effabile,certum,conce[fum, oo determina-|
‘tum:acfinerbi canfa,dicas id effe,quod eft dicibile, ¢’ -
yoce fignificari pofiit.fumi itag; eric quacanque linea,)|

)

qguantacunque magnitudine proponarnr. ldeo jn no-|
minata,quia datam linei poffamus dinidere in quim!
-multas partes uoluevimus. Scitum eft enim ex nonal
-propofitione fextilibri, AdatalincainfJam parté cm-;
| ferrel

]
1




LIBER ' X. L 4

' ferre.Quod qunm ita ﬁt,fropoﬁtd{ linea dinifiones eas

™

i

N

‘admittit,quas animo conceperis:ur dicas,hac linea quz
‘proponitar tor partes habet, tres puta ,quatsor ant
quinque,quas ans pedes aut paffus, ant alind quoduis
menfura genus effe contigerit,ut tres pedes ant paffus
quatnor longa fit.hac antem linea,quam furled #oco,

ommnibus pené propofitionibus huiws libri,¢or eis maxi~

me qua d decima incipinnt,fundamenta praftat: ut ni
Jehanc primo loco pofueris, ¢9* animo conceperis ante-
‘quam demonftrationem cuinfque theorematis attin-
gas,nullum facile intelligas. Eft enim uelut norma om-

" ‘wiumlinearnm ex quaipfarum quoque menfira peti

debet an fintrationales necne. Nam hac ipfa jwnique

bicdenominatur.eft énml ext [uppofitione quod quidem

hac uox atomtden facileindicat,quafi dixerit ~zem-

0Gq,que uelut jend id eft rationalis primo loco dz’ci[o... '

teftut ipfa noce differar g cateris lineis rationalibus;

' de quibus mox agir. Cuins vei te perpetud meminif~

. feuclim.

" Linez 3uoque illi gury commenfurabiles, fiue lon<.
gitudine & potentia,fiue potentia tantii, vocen~

tur & ipfe jwmed id eft rationales,

" Hiclocus planeintellt;gimr ex duabus: definitionibus (-

-V pradictis, nempe magnimdinum-com;nenﬁmtkiliums ‘

€7 linearum potentia commenfurabilium. Obiter ta-

men aduertas in bis nerbis; commenfurabiles fine longi:

. - h LA
tudine ¢9° potentia, [ine potentia tantim, quantacan-

tionem adbibuit Euclides,ut wocibus.ipfis coniungeres.
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“ves eas qua natwra fid conianguntur, feiungererd; con
trarias.quodreligiofifSime mathematici pené omnes us
i fune obfernare:ut in hoc loco, quia line longitndine

commenﬁ;rézbiles, [int ¢oipfe quoque potentia com=

menfurabiles, quum de commenfurabilibus longitndi-
ne logueretnr, addere noluit, ¢ potentia. cum uero
-de potentia comenfurabilibus,appofuit , tantim .Que
senim linec fant potentid commenfurabiles,non cotinud
Sfant ¢ longimdine. He uero gwmt ideft rationales,

gu hoc loco talem denominationem acceperunt ,iam

“non funt furd ex. fuppofitione,id quod erat illa prior
gunl:fed funt tales propser relationem quam habent ad
illam.Quia funt ant longitudine fimnlg; potentia, ant
| porentiatantim;ipfi inry qua primo loco ita dicitur,
commenfurabiles. Praterea bic eft animaduertendum,
noces illas, longitudine ¢o° potentia,ant posentia tan<
tam, coniungi cum illis nocibus commenfirabiles, ant
incommenfirabiles: illis uero wocibus , rationales , ant
irrationales,nunquam adpons, ut dicantur longitads-
e fine potentia rationales ant irrationales linea. qnod
Campanus sidetuy promifcue ufurpaffe.Si plura cupis,
anidum difcendi animii hic retinero,ne nefligia antho-
ris, eiufdemd; ducis tui deferas, qui principia quide im
plicifime tradenda fibi putanit, ut difeentinm animos
nuda res notione tantum informares. quod ¢ uerius
eft.¢s ad docendum magis appofirnm.
Queverod linez funt incommenfurabiles,illi 7§ éx-
- siideft primo loco rationali,vocentur &nopsr id
«eft irrationales.

ﬂlzd
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. Wadintellige de lineis longitudine ¢ p obenvia incommé~.
furabilious. Nam incommenfiirabiles potétia tantim,
ut eadem non fint longitudine esiam incommenirabi-.
" les,e[Je nulla poffunt.neque bic exiftimes Euclidem age.
ve de lineis longitndine tantimincommenfurabilibus,
potentia wero commenfurabilibus. bas enim nuper po-
" fuitinter jurs id eft rationales. Valt antem hiclineas
omnivasione incSmenfurabiles;id ft potentia ¢o* lon~
| gj‘mdine nocart éngyes. Quod cum non it perceptum.
¢lfet & Campano , uidesny homini-canfam erroris at-
- tuliffe.quamipfé pofteris quogue tradiditut mox dice
mus. Quid fit vt ;0" durdvsante dictum eft.Quod ye-
70 ad hanc nocem &noys: pertinet,ex commétarys Pro~
difeire licet, guToY ngt) &ignror oppbhz’ per priwationem,.
nt &gy fit contrariumi vy furg: khoyr antem [apins
 Bfurpari pro hac woce &intor , cum tamé idem fit inoysr
o iggwron.hoc sop % dgieSriillud dop % AiwdSwnquee idé
Significant.Ttaque knoyes linea exit cuins proportio fime
longitudo comparasa ad longitudinem 8 juisid eft ip-
Jous linea primo loco,¢o ex fuppofitione rationalis, nul
lis numeris veferri poteft.Neq; putes &noyor dici per pri-
- Hationem 7 avys id eft proportionis. Eft enim fua pro-
portio linearum alogarum inter f¢ non quidem nobis
- plané incognita,nedum ut nature cognitioné effugiar:
quod quida nolunt,alioqui fruftra fumpfiffet eam ope-
~ vamEuclides hoc quidé in libro in quo nibil alind agit,
qdm nz doceat pafSiones illarum linearam,¢s* propor
tiones quas ille linea knoyor inter fe retinent. Vers ea
_vazione dicuniur ihoysi,quia numeris earnm proportio
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vedds non poseft Namguodiflinocant irrationale, cir
ita socent,non intelligo. Surdas autem lineas dici, qguas
hie ansyss wocar Euclides,non omnino difeiplicet : gua-
wis mashematici n facile buinfimods tranflationes ad-
mittant,[ed quia propriiam huius rei nocé deeffé agno-
[eimus;ferripoteft buac tranflatio Neque tamen hoc lo-
co prarermittendi prtosquod Nicolaws Tartalea geo-
metra apud Veneras,&o+ libris evuditis nobis quoq; non
incognitus,animaduertit Campavum &5 reliquos ab
eo geometras falfo exiftimauifle radices fine lineas que
quadrata producunt, ilks guidér, numiero fignificabi-
lia,fed now quadrate sumsrouelnti 10,11,12,¢ fimils-
bws,eas inquamlineas ansyes efJé id eft.ut corum uerbo
utarfurdas:hoc uero pugnare contra hypothefes Eucli
dis, qui wolwit. eai diocari jwrs. id eft vationales, que
fant adlineam propofitam commenfurabiles.fiue longi
tadine ¢ potentia,fine potentia tantdm : ex quo ma-
gnas opinionum differentias in plersfgue buins librilo
css extitiffé. baltenus Tartalea. Neque fane hoc nibil
eft,neque tamen in eo funt ommia. Ego uero sllud affir-
mare non dubitem, binc capyfJe noltis illius inititi, que
zam denfas tenchras offuderit nerirati verum bis libris
traditaram,qua docentes ¢ difcentes plerosq; omnes
diner(os egerint:ut quum ulterius progrederétur, nihil
amplius intellsgerent,quam [¢ nibil intellsgere noftrum
quidem de eareindicinm cum opus fucrit,afferemus.
Etquadratum quodalinea propofita deferibitur,
quam ¢srw Uocari uoluimus,uocetur éuar,
Non uideo quid planins dicipofSis.
- Et
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Et qua funt huiccommenfurabilia, vocentul jurs.

" Hanc uocem comméfiurabilia,inselligas fiue fint quadra-
 tafiuc alie quacangue figure vechlinea. Scrum eff

......

enim cuicunque parallelogrammo,aqnale gnadratum

defCribere:per ultimum theorema libri fecundi fiue per
inuentionem linee medig proportionalis [ecundum 13

theorema librs 6.guam nbi.repereris,colliges farim per
17.6. parallelogrammum veCtangulum ciprahenfum
ex duabus lincis extrenis efSe aquale qnadrato linee
medse, Similivationerur(is cuicangs gwadrato pa-
rallelogrammum equaledefcribitur.per inuentionem
tertia linea proportionalss [ecidum theorema 11.6. hic
wides nibil tale dici de quadraris ¢ cateris figuris,

. quale delineis antea, quaranieft &7 longstndo ¢o po
tentia commen|urabilss Figurarum enim fola confide~

!

LAY

ratur capacitassquam longitudo latstudini inwcEa de-

Quiz uerd funcilli quidraes gws feilicet,incommeé.

[ furabilia vocentur kasyid eﬁfurda '

rint figura rechilinear, v iy -

‘Eflinez que illa incommenfirabilia deferibunt;

- -

Yabilia fuerint qua

i'fucrint,’u‘crﬁm alte quepiam ﬁs’p&ﬁcfes 'ﬁixé fi-
gurz rectilines, cuncuerd dniex illz qua defcri-
| C y

Wncominenfiabilia i quogs accipion guales. qualesfus

wocentur #Aoyer. Et (?uid'em fiilla’ incommendi:
: rata,ipla eoruin fatera uoca- |
buntur #hssrlinez. quodiquadrats quidem ng.
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bunt quadraga zqualia figuris reilineis, vocen . -
tur aneysr. .

Vnum eft quod hoc loce: 4n{quﬂér:endamfutem. Cum
* dixiffiténoya gffé qua funt incommenfurabilia § inr3,
fisbiungere uoluit de lineis illa incommenfurabilia de-
[eribentibus,do eas wocauit fimiliter xyss:cum tamé
antealoguereryr de commenfurabilibus ipfi iu&, nibil
egit de lineis illa commenfirabilia deferibentibus. hoc
autem ed ratione pratermifit, quiafatis fivi feciffe ui-
debatur,¢o* de hisinnuiffe,cum loqueretar de lineis =
ewricomenfurabilibus,fub illis uerbis, fine potétia tan-
t1im. Nam potentia linea et spfins quadrasum,ur anté
diximus. Quod fi quadrasnm commenfurabile fuerit
ipfi in§,ipfa quoque linea quaillud quadratum poreft,
" commenfurabilis erit faltem potentia. Itaque per diffi-
nitionem linearnm commen(iurabilium jur etiam erit.
Extat libellus nomine Ariffoselis wty) droper yooupidr,
quem quidem non effé Arifforelis ex multis locis pfius
facilenselligitur: ernditio tamen facit,ur artribui de-
beat alicui ex nobili illa Peripateticorum ¢o docta fa-
 milia.in eomulta leges intelligentia horam principio-
‘rum conducentia. Quarnm sllud nnit- annotabimus
quod fere fummam totiies vei declarationem continere
wideripofsit. Commenfurabilitatem¢o* incommen(is-
vabilstatem magnssudinuminter [B; naturaquidem ip
Jarum magnitudinum conftare. Rationalitaters yerd
&z irvationalitatem pafitione fieri,quia. qua prima lo-
€0 lineu fic dicitur,nempe rationalss pofitione talis effi-
citur Aliz ugrolineaadillirelata,, funt aut rasiona-
- 3 | » les,
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Aes,ant irrd'tionales;’ﬁuatenw funt eidé:ﬁ-~é§izém.€‘ﬁ;r4.'
< biles ant eidem incomméfurabiles. Rurfus linea yatio.

nalis qua talis eft,quia cimenfurablis eft linea slli-pri-
mo-rationals, €9 ipfa relasa fine comparata. alterili-

‘nea,qua item proponatur primo loco rationalis effe.f;

eidem fuerit incommenfurabilis,dicetur etiam irration
nalis \raque eadem linea alteri arque alteri commen-
Jurabilis ¢ incommenfurabilis , erit fimiljter rasior
nalis ¢o* irrationalis. Hoc autem ideo fit,quia vasio-

“nalitas , ¢ irrationalitas. omnis pendet ex pofitione,

mon antem ex narura ipfarum magnisadinum .quod’
tamen in commenfurabilitate ¢ incommenfurab; -
litate aliter eft. Suns ¢o* communes quadam ani -
mi conceptiones , quas hic omifit Enuclides , tum qlia:
Jnt infinita,tum uero quiafunt einfmodi,ut eas unuf~
quifque pofSit animo. modica_quadam animaduerfio-
ne fubijcere, ut locus ipfe poftulare uidebitur: ex qui-.
bus tamenillas non prasermittemus , qua fingulis lo
cis conuenientes erunt, quales reperiuntur in deman-.
Jrrasionibus primi ¢o° fecundi theorematum,
Campanus principifs buins libri illnd guoq; inferis,

~i %4mlz‘bet gmmimtem_ toties. I’O/]E‘ mulu'j;lgmﬁ, "t

.quamliber eiufdem generis quantitatem: excedat.quod!

quidem recte fecit. nam buins principyj auxitio flatin .
wtitur demonftrasioprimi.theorematis- huins libri. De
illa autem magnitndine hic dicit,quam: geometre ¢ov
caterimathematici tractant,ut angeri pofSic ininfini-

_tum.Hoc loco wifum eft addere, quod cum alif obfcure,

Proclus tamen lucylentiftime tradis:cuins libros (de is:
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intelligo quos in Enclidein feripfit)us omnes qui quidé
mathematici fievi cupinnt, fudiofe legant,nehementer
hortor:quibus ego plurimim debere me,nunquam in-
ﬁci¢bér.%od ad vem attinet,id eft huinfmodisprinci-

pinim illad Campani wnisérfaliter quantitatem omné

(finefit ea quam continud wocant,fine difereta it gua-
Ais eft numerus) comprahendere. Porro alind eft quod
quantizaricontinyz {oli-conweniat,ur n infinitum mi-

i pofSit, ficut in linea. Quantacunque enim detur in
parses infinitas,minui fine diuidi poseft,quarnm tamé’

-#naquaque linea erit. Wa porro itidé in alias que ean-
dem naturam rétinent: neq; unquam ad minimum ex
JecHione deuenitur,ne i puntum quidem dicas, quanis
illud per [¢ firin geometria minimi.Eo fit wt fint linea,
~quedam inoysquaram quidé eft inter & quadi pro-
portio, [ed numero exprimi nequit , itaque socasnr &
“Proclo aéyss &igwres.Nam ubicunque eft [ectio fine dini
- fro ininfinitum,ibi quogue rveperitur illud ineffabile,

guodinoysi dicunt.hoc nerd non ita eftin numeris. Nu

Ins enim eft numerns quem dinidendo non veducasa

illud minimum quod et unitas,ex quo numeros omnes
effésinras <o soppicss mecelfeeft. omnes enim metitay
unitas. Nalli igienr fane numeri inoy. Quod anre
ad [equentinm theorematnm expofitionem astinet, ho
haberore,non fusffe confilif noftri initio fafcepti operiy
Jingulis manum'admonere. Actnmenim agerehoc guin
e effé nidebarnr fi g d maioribus vei¥e tradira fans

 {funt autembene mulsa)bic deferiberem. Negue fan
icupiamfi maxime pofsim,alieno labore partam glori
| ' in
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o in metrasﬁrre ifed wiovem gefbum amicis opormzt, qui:
. me ad totins libri comentationem impulersnt,us quam.
lucemrerum incognisari abj&um&; deﬁdemret eam:
quantum in'me effes ingensy, quantiumeue dinturnam,
| fudsii busws praflantifime dzfczplmx tllud adiuniffét,.
“ipfé nobis ajﬁrrem,guos ueritatis ﬂudw ad revun: d-
N cmﬁmdm er dzgmjfzmam cognitione mjzz mtdltgou

- Primum: Thcorcma.

, Duabus magn1tud1n1bus quuahbus Propoﬁtsx, .
fide maiori-detrahatur plus dlmldxo,& rurfus.

derefiduo iterum detrahatur plus dimidio, 1c1q, |
{emper fiat: rehnquctur quaega ma mtudo mi--

_nor altera minore ex duabus propofg 1tis.

Spmdmmagmmdmes inequales « gey.qgud-
¥l maior fir w B: dico fide a g detrabatur - i
plus dimidio, ¢ de refiduo irerid plus di-
midio, idg; femper ﬁm, relmguemrqwdoz
 magnitudo mmorg magmmdoeram v %t gw-'-

- multiphcataerit tadé aliguido maior ma

N gmmdme 3 mul:zplzcemr o fi f tas maul §
siplex 7mde ipfinsy : maiorueroipfa « Bz 24
inidatnrque Acin partes agflles ipfi v,
quet fint A%, 1w, us: €5 detrabatur de w g
ﬂw dimidio,fit; 6. mrfm detmhamr By .

:{plu; dimidio, fitg; 6 x , idgue €0 ufg;.
fat, neadzm/' ones magnitudinis u & tot faering guot
Junt dinfionesin magnitudine 2. Sint igitur dini-
> Slonesan,x0,4.8 tomim numero qauor funt diuifiones
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0% 2,5, hallenns conflraltio:deinde fé-

guitur demonftratio. Quiamaior eff av i
qudm e g, &5 detraltum eft de Ay minws ]
- dimidio,féihcet ipfamns, (quee quidemde- |
traltio intelligitar falla ex fuperiori di- % g
uifione ipfins m:zl;gnimdini: A, in partes |
_ aquales ipfi b diuidendo enim minuitar 81
- magnitudo , ficur angetnr mulsiplican-y | vy
do.)de « guerd decractum eft plus dimi-
dio g 6:xefidunim ergo u 2 eft maiws refiduo |
0 a,quod ¢5° ueriffumum eft, €5 ad cogitd-. 2 5 .
dum facillimam , i ad principmm illad =~ "
renocesnr (qualia multa funt in animis hominum pes
nitus infita) re[z'duum maioris mdgntudinis poft de-
traltum dimidium uel minws dimidio , effé masns refi-

" duo minoris Poﬂdetmffum plus dimidio. Cam itaque

ud it mains quam 9 o, detraltumg; fie dew a-dimidii,

nempend: ¢ de 8 afii detraltum o xsquod eft plus di

midio totins § «> vefidunm ergo a3 refiduo ax mains
eft,ratione principij modo feripti. Atquiag eft aquale
ipfiyex confenfuu ¢ fuppofitione: ergo etiam magni-

tudo y eft maior magnitudine a x . quod idem eftac |

dicatur ,minorem effe Buipfa y.relinguitur itaque de
magnitndine« 8,magnitudo «x minor ea gus ex dua-
bus propofitis minor erat.Quod erat demonftrandum.
Dittio antemilla ias , in exemplari greco poftponé-
da eft Pbﬂ-ed'm’rbdimim & feirdictTou Rad Kuioka & 7od
&deugstua.Hunc ordinem in demonfirationibus per-
 pesno vetinet Theon,quem compofisorium nocans. .
' | Nune
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Nunc autem sraltemus vefolutorium per fllogifmos
refoluentes theorema in [ua principia indemonfirabi-
lia. Sic ergo agamus: Omnis magnimdgminbr AL
eft minory. Omnis ax eft minor 43. Ergo omnis ax eft
minory. Quod [icupis propius accedere ad terminos
ipfins theorematis: fit maior terminus , effé minorem
alteraminore ex duabus inaqualibas propofitis . mi-
nor ners fieilla pars prior'<tZ:>remarz; duabus inx-
qualibus magnitudinibus propofitis, de maiore detra-
&a parte dimidia maiore:iserumng; de vefiduo,tali con-
tinuata-detractione perpersio yelidui ipfam . Meding
terminws fit,minorem effe alreramagnitudine,quaz «-
qualis eft ipfi minori ex duabus’ propufitis. itag; dices,
- Omnis magnitudo minor altera qua 2qualss eft mi-
novi ex duabus propofitis, efk minor minore ex duabus
propofitis. Duabus inequalibus magnindinibus pro-
pofitis, de maiore derracta parte dimidia maiore, iti=
demgque de refiduo continuata tali detractione perpe-
tna,refidnum eft,magnisudo minor altera yus aqua-
lis eft minori ex duabus propofitis. Ergo dnabus ins-
qualibns propofitis magnitudinibus desvaita ¢oc.ve-
fiduum eft magnitudo mmor minore ex duabas propo~
fisis. Maior propofitio eft ﬁir‘:'cz'pz'um indemonftrabi-
e ¢o* per [¢ norum,quod uninerfalins. dici [olet, que a-
qualia funt inter fe,ad idem eodem modo [¢ habe-
re. Minor uero probatur. ex. illis werbis demonftra-
tionis Refiduum ergo AZ refiduowrmaiss eft.quod ide
ualet acfi dicatur « x effe minus,quam ay. Sir ergo

~—_ [illogifmus per refolusionem: renoceturque vesad ele-

| D
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menta,quomodo [olét uti geametra,ut pancioribus uer
bis concludatur demonfratio,eo; promptins ab intel-
letu noftro comprabendatnr. Primo quia compofira
eft propofitio minor ; qualicas illa adielta pradicato,
qua &qualis eft minors, probatur ex confenfn &5 fup-
pofitione pracedentibus Maiorem nerd terminum inef-
[é minori ftc probabis:Refidui minovis ex duabus ma-
gnimdinibw imey-mléémprofoﬁm,- detrattog; dimi-
dio de maiore:de minore uero detralto plus dimidio,eft
minss refidno maioris.Sed wx. eftrefrduum minoris ex
duabus magnitudinibwsnempe ex b uswh €9°c.Ergo e
eft minus refidio maoris. Jed vefiduum majoriseft 2%,
ergo wx eft minus A7.Maior uero citraltaeftex prin-
cipio uninerfals. St abinaqualibus inequalia anferas,
refidua funt inaqualia, ¢ minus id quod refiduii eft,
eins d quo plus-ablatum eft. - Quantam ad minorem
propofitionem artiner, illud folam probatione indiget,
« x effe refidunm minovis.primo refiduum efe patet, ex
[appofitione.Quod nerd magnitudos a(cuius refiduum
cft « x )it minor magnitudo v Aparetita Refidnum mi
norishagnitudinis ex duabus inaqualibus, detractog;
minus dimidio de maiore:de minore uero plus dimidso,
eft minus refiduo maioris®ed o « eft refidunm minoris
ex duabws magnisudinibus inaqualibus,desraltoq; mi
nus dimidio ex maiore A s:de minore wero « & plus di-
midio ¢*c.Exgo 4 weft minus vefiduo maiovis. féd refs-
dunm maioris eft A n,ergod weftminus qudm av. Ma.-
tor patet ex principio indemiftrabili. Minor uerd pro-
Latur,primo qued s a fir vefiduum. probatur ex fuppo-

Jitione,

v e e ma—
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fi tzone,propter detraltioné fattam. Quod uero « g fie
minor quam As,patet fimiliter ex ﬁtfpof itione ¢9° prin
cipio:quamlibet quantitarem toties poffe multz/zlzcarz‘
¢o°c.Addit Theon hoc quog; theorema nerum e]]e,etm
[fipartes derratte fint dimidie. Quod uero dicitur in
theoremate, Si detrabatur plus dimidio,eo pertinet ut

Ji minus dimidio deivabatur,non [emper neram fit re-
fiduum eﬂe minus wiinore ex. dtmbm propofitis.

Sccundum Theorema.

Duabus magmtudmlbus proPoﬁtls lnzequahbus,
fidetrahatur femper minor de maiore, alterna
quadam detractione, nec}uc refiduum unquam
metiatur , id quod ante {e meticbatur, incom-
mcnfurabllcs (}unt ille magnitudines.

Sint magnitudines due inaquales « &,y #:mindrq; fir « &2

detraé?ag, per detralbionem alternatim, o femper c¥
tinnard minore demaiori :id guod relmqmv
tur ex caqua maior fherat ante dezrac‘?zone, LT
nunqguam metmmrboqpﬁtm,quod antequz |
id religuumifieres;meriebariy dicrem ma: |
gmitudinem.Dico mt‘dmmc%ra%zle: illas* e/]E"*u R
magmmdme:a gy . Quodfineges, ud cs ] |
mnuoa)ﬁrmbs,minmtﬁtmézks eas effe. Por- -1 o ¢
Yot firt daminien [u‘r“abiley:menefd} easgiia- | 1]
dam eonimnny miiagnitids per. Ztﬂinmonem 1]
dinearum. éommenfumézlu}m Métiatur ita- B €&
ym’,f ﬁm potefieidie fis s\detrabatsrque-de maiové
\ Dy
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magnitudine y £ pars quadam,puta A2 que
fit aqualis maiori magnitudini o« 8: aut fi 2- I}
qualis non erit, Jfit tamen huinfmodi,ut. illa
minor magnimdo @ ﬁfdliquot uicibus repeti-

ta,reprafentet ipfam magnitudinem 43, hoc ar g i
‘enim eft quod dicitur,magnitudinem « & me- ) 1
tiri ag:ealique detractione fataymunorisin- | o ¥
quam de maiore,relinguatur ex maiore por-
tio quadam vt minor magnitudinea g.hoc | | ]

nera eft quod dicitur in theoremate, neq; re- ped
[fidunm unquam metiatur id quod ante ¢ eras. Simili- .
ter de « g detrabatnr portio quadam g equalisma~"
gnimdini y z,relingudt;frgue ex ea detractione portio
ox minor quamyg, idque femper fifit,opus fias, [altem.
dum relinguatur quadam magnitudo minor ipfa ma-
gnitudine .hoc enim tandem euenire necefJe eft per pri
wum theoremahuins, St propofitis illis duabus magni-
tudinibus inequalibus « B, (quarum minor ex con-
[enfu &5 fuppofirione tuaerat .hanc enim pofuifti effe
communem menfuram duarit magnitudinum « g,y 4,
itaque minorem alterutra)de matore wp detrabatur-
plus dimidio itemque de refiduo. plus (o dimidio : jta-
gue reliéta fit «n minor quam.. haltenus ea.que ad
Jrrulturampertinét.nunc ad demonfirasionems uenia-
mius Cupyigitnr wiagnitudo « metigtur magpitnding
o Boipfa HERO . b mELIAIUE AL CHig « Mactiett: fimili-
ter magnitudinem A g pex commmnem ciceptionem. Si
magnitndo quadam metiatur aliam, metietnr quoqne
 emnenraliam ab ea. menfuratam. cui fimile quiddam.

T e




LIBER X. 1
;Ppo/itit'Cdm]mnus in numaris inter principia [epti-
mi.lraque « metietur £ g.eadem etd magnitndo « meti-
tir totam magnitudinemy A ex tua fuppofitione.pofi~
tum enim efteam effe communem menfuram ambari
« 8,y A.Ergo s metietur ¢ ipfum refedunm, quod est

yLper illam communem: conceptionem, Qua magni-

tudo metitur aliam totam,¢s* partem ab ea detralta,

" metitur quoque reliqudldem in numeris pofait Cam-

panus. Cum itaque « metiatur y3: y 2 antem metiatur

B uipfa quoques metietur B uper fuperiorem sllam con

eeprionem. Arqur s metitur totam. mdgnimdt‘nemu-,@:
itaque per alteram conceptioné metitur refidunum am
Metictur ergo maior magnitudo aliam [¢1p[a minoré;
hoc antem feri nullo modo poteft,ut ante diximus in-
ter principa . Non igitur illas magnitudines « g,y 4
metietur ulla magnitudo . Incommenfirabiles igitur
erunt « B,y & Duabus itaque magnitudinibus pro-

pofitis inequalibus et cat.quod demonftrandum erar.

- Huc demonftratio conclufa eftper dedutionem ad
impofSibile. Pofitum eft enim contraditorium conclu-
Jionis uerum.ex qua propofitione per plures gradus:
Dllogifmornm denentum eft tandem ad-idquod fal-
fifsimum cft, nempe maiorens: magnitudinem effé qua:
‘minorem meriatur.Quia ergo ex ueris nunquam col
Aigitur falfum:nunc antem conclufa eft hacfalfiras,ne-
ceffe eft pofitionem illam. tuam falfam extiriffe. quod’
ipfum per deftrutionem. confequentis- oftendi poffe-

tradint dialectici: Falfum autem eft- maiorem meriri -

 minarem. quod. confequens.erat ad.illud antecedensy

e e e

o ' p llj‘



" EVCLIDES ELEMENTOR.
~das magnitndines « 8,y 4 e[t comméfurabiles. equi-
tur ergo ipfum antecedens falfum effe. Incommenfura-
biles ergo neceffe eft effe « 8,y . Vernm ex qusbus me-
dijs procefferit illa conclufio falfa,maiorem magnitu-
dinem metiri minorem, wideamus per refolutioné, fitg;
Dlogifmus huinfmods* Omnis magnitudo metiens ro
tam magnitudinem « B,¢5* de ea detrattam B,meri~
turrefidunam an.Magnitudo « eft magnitudo metiens
“totam « B,¢g* detractamu 8. Ergo magnitudo « meti-
-tur refidunm . falfa eft conclufio , quia pofitum fuie
wn effe minorem quam . Maior eft indemonftrabilis, co
trafta ex principio uninerfals: quod quale effer ante
retulimus. Minoris nero probatio quia plura continet,
hinc petéda.eft.Prim ex fappofitione magnitudo « me-
titurtotam o B.deinde guod eadem « metiatur detra-
CTam partem qua eftu g,ita probatur Omnis magnitu
do metiens mdgnimdinem yLmetitur ¢9° w B,quam v
metitnr.metitur y ,ergo s metitur ¢ v 8 Maior fo-
militer eft per ¢ nota ex principio uninerfali- Quecan
que magnitudometitnr aliam,metitur ¢5* eam quam
ipfa metitur. Minor nerd fic probatur- Omnis magnitu
do metiens totam magnitudinem y 8, ¢o* detracti a3,
metitur ¢ vefidnum 3. metitur totam magnitndi-
nemy M0 detralta a2 sergo.metitur yZ Maior ite-
rum per [¢ noraeft ex principio. Miner uero quia duo
membra babet ita probatuy:Reinyd v metitur 108§ ma-
gritudinem y & ex [uppofitione:deinde guid eademn
‘metiatur Agita probandsi eft-Omnis-magnitudo.ms-
BIES w B, RESILAY €T AT GHAM MELItHY w B MCLIEHT 8 )
L €rgo
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o Frga L mietitur ¢ A2, quam metisur o . Maior uerifsis ~i =
. maeft,co per [é nota. Minoré uerd falfameffeideone~ '
 ceffe eft,quiacanfafuir illins conclufionis falle, nempe- o

* quod maior magnitudo minoré metiatur.Non evit ita- A

que « communis menfura.ambarum magnitudinit « 8, -
y A.Idem reperies,fi quicunque aliam magnitudiné po
faeris pro communi illarum menfura.Quia igitur nul~
lavepeririporeft,erunt ille mdgn‘z'mdine: incommeni .
rabiles, quod demonfErandum eras. Ex hoc elicitur-
wesue fiue corollarium 4 deftructione confequentis.
" Stduemagnitudines inequales propofita ni fuerint

: ‘incommen/k-méile&,ﬁdﬁferint cémmenﬁmbiléf.‘ con-

tinsata detraftione minoris alternatim falta de ma-

dore, neceffe eft refidunm metiri id quod ante [¢ mette-

atur. Tertium Theorema.

Duabus magnitudinibus commenfurabilibus da- -
 tis,maximam ipfard comuné menfura reperire. .

Sint date due magnitudines commenfurabiles « 8¢ &

 faram repetire. Priiium ipfa magnitado «

. effe.Nam nulla maior m‘:tgnimdo“ 7‘ﬂdm %

quarnm minor fit « B:oportetitague magni- >
tudinum a £,y A maximam communem men .

ant metitur y dsant no metitur. Siitaque 68 o, ¢l
metitur y A,[eip[am quoque cis metiarur,ipa 11
ergo & eff communis menfura magnitndi-
numap,y & Manifeftum porrd eft maximi
quoque eam ambarum menfram communé

o 4

L

wmetietur ipfam o 8.Sed ne metiatura fp ma- B & 7
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aH -gnimdiriem yd. Detralta gitur per muty
- detrachonem minore de maiovi, refiduiime- 5,
tietur aliquando id quod ante fé eft per pre-
cedens corollarium Nam dasa fant magni- o ¢l
sndines « 8,y A effe commenfurabiles. itaque 14
, magnitudow  metiendo « Apartem magnitn
- - dinis y relinquar magnisndinem« yfea s | |
. inquam minorem.\pfa neros y mesiendo ma ] I
gnitudinem ¢ B parté magnisudmis a yre- | | |
dinquat fimiliter «2 f¢ oy inquam minorem. B & 9
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Ip/a uerd a2 metiatnr magnisudinem y«. Wnd anséest
metiri,id quod ante [eeft, quido nibil relinguitur poft
menfurasionem faltam.halenns conftrutHio. equitur
fasim demiftrario. Cum igitur « 2 metiatur magni-
eudinemy y«antt metiatnrt g:ergo «g metitur ma-
gritudinem . Sed ag metitur [éipfam: ergo o ¢ metie-
tur « 8.ed quia « & metitur As: ergo w3 metietur ds.
Sed eadem « g mretitur ys:rotam ergoy A metietur:ergo |
«? metsetnr ambas magnimdines-u B,y 4, 'mrémq; co- a
smunis méfura erit. Dico praterea illam effe communé'
utrinfque maximam menfiram. Quod fi neges illam 7
effe maximammenfuram:erititaque magnitudo que- |
dam maior quam a3, que metiatur niramques B,y a.

ea uero fien. Cumigitur per ten metiatur « R: ipfa an-
tem o € metiatur < A:ergon mesietur wo.ipfa etiam  per

te metitnr totam y dergo mesiesur €9° refiduis v+ Sed

CHIM y « MELIAtHY § B,Ciam » mesietur ¢ B. metisur uerd

cadem wper te toram « C:ergo metietnr ¢ refidui o
Ltague magnitudo maior mesienr minorem:guod fane .

_é,f | ﬁer:_“
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 fieri nullo modo poteft. Nullaergomaiorma: .~
gnitudo quam ot metictur utramgq; RBYE gy
- ergowgeft maxima earim commnnis menfu
ra.Duaruam z;ngmrmagnimdinum commen- o, ¢!
[urabilium « 6,y A repertaceft communis ma- 11
xima méfuranempe «.quod faciendii fuit. ° | |
/ , Corollarium. , L
Ex hoc cicluditur, f magnitudo gnapiam. duas R
- alias magnitudines metiatur,menetur quo- | |
que ¢o* communem Ktriu[q; maximam mée- P & o
furam.. Hoccorollarium probatur ex poffxema parte
demiftrationis. Sint duemagnitudines w 8,5 Aqha-
rum fit maximacomminis menfura o 3: fit porro alian
QU ETAM Metiatur utramque « Sy A dico magnitu-
dinem x metirin 3.Sint eadem fuppofitiones quas mods
 pofuimus. Cumigitnramenatsr o Bin B antem me-
tiatursaergo x metietur <. Sedw metitar etiam rors
y dmetietsr ergo ¢ reliqunm y«.Sed quiay  mesitur
L C:ergowmetietur L C.[ed metitur toram « 8 : metietur
ergo ¢° reliquum,quod eft 3.ergon metiens urrdque
‘w G,y M,MELIELUT ¢T° maximam um’ufgue communem
menfuram,nempe «l.Doces Proclus differentiam inser
problemata ¢ theoremasa geomerricaeieffe, ut pro-
blemata fint ea qua proponunt aliquid fieri oportere,
'gualia funt omnia qua nerbo infinito concipinntar,ut
 ‘repetire;tiflituere fecare,¢o fimilia. Theorematane~
0 funt qua afférendo ponsint ¢ definiiit de unoquog;
accidente cuinfque fubiecti,qualia funt duo prima hu-
s libri. Hac autem 3 problemaeft. Huins ergo pro-

[




 EVCLIDIS ELEMENTOR.

| blematis demonflrationem. fis refolucre. nos.
oportet.Primiim aggrediamur parséeiqua 7|
[yllogifmo dixetto ¢o* categarico.cicludit ip-
fam magnitndin « 2 ¢[Jé cimunem.menfura.
f magnitudinii « 6,y A.Omnis magnitudo me- 37
| tiens magnitudines y s €' « A, metitureotam. | |
iy A.Sed gmetitnr yo &' s Mergon metitur 1
totam:y A.Maior patet ex principio indemon . | '[ 13
| fhrabili. Queciiq; magnitudo metitur duas, By
| metitur etiam.compofitam ex. illis.cuins fimi.

Lot 1s

-

' ptimi.Minovis parsilla quod g metiatnry s, pates pep

corollarium [ecundi theorematis.. Quod uera eadé ay

' metiatur \ A,probatur: Omnis magnitudo metiens .85

| metitur Aemenfiratam abw g. Sed ug metitur« p: er-

i m4gnitudo metitur aliamsmetitur quamcunqgue men=
| fatatamsab ea.Minoréita prebabis: Omnis magnitudo
| metiens magnisudines 3,28, metitur ¢+ totam.compo.
| fizam exillis o ¢.Sed ag metitur g, 3 6 ergo wl metitur
' totam.p 8. Maior ex principiio codé patet, Minoris pars

i . . . :
' gyod aQ metiarur w3patet etiam ex eo,quidomnis ma.

| guitudo Eip[am mesitur per unitatem-. Quod ueroa?
- metiatur.3-B,probatur fic. Omnis magnitudo metiens,
- ys,metinr &9 smenfuratdab.ea.Sed x g metiturys,
' exgo g metithr? b Maior pendet exprincipio. Minor
 etiam pendet ex.anté diclis. Nunc uerd reflat perfequé-
- dapars illa demonftrationis, quaoftéditur magnitudi
% e w3 communem. AETIR{qne a B, yamenfuram. ¢ffe
| a Jratered

' Lepanit Campanus in numeris inter principia librife-

gowl metithr Av.Maior paet ex principio.Quecun %

N v
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 pratereamdximam ambarum cimunenmenfuridoc
= amtem fit per dednctionem admpofSibile. Nam fineges
 tllamwz effe menfurammaximam communemntrisf=
que magnitudinis « 8,y Afit alia maior quam« 3 ma-

- xima communisutrinfguemenfira qua fiex. Trnc di-
co te deductum iri adillud impofsibile.magnitudinem
maiorem, nempe nmetiri-minovem,fCilicet « . Manen-
tibus enim bis qua fpering pofita Junt*Omnis maghi-
tudo mesiens totam « £;¢7 -deeapareem detraltam
¢ Bymetitur ¢ refidnisa 3. Sedwmetitur totam « g ¢o°
detraltam & grergo wmetitur « 3 Maior eft indemifira-

- bilis.Minor fic probatur . Primum xmetitur totaup ex

tua pofitione. Quod uero eademsn metiatur 8, probo,
‘Omnis magnitudo metiens y s metitur B quamyvme-
titur . Sedwmetitur yergonmeritur 38, Mdior rur
< fum nieget probatione.Minoris probasio hinc deduci-
tur.Omnis magnitudo metiens roranmy ¢y eins. parté
As,metieur ¢9° refduit yvSedwmetitur totam 'y A ¢
eins partem Avergo w metiturys. Maior irem ekin-
 demonfirabilis. Minoris probationé fic deduces Primi
quodu metiatur totam y d,paset ex tua pofisione. Quod
uero eadem x metiatur A s ficagas - Omnis -magni-
tudo metiens w B, metitnr A menfuratam abex . Sedw
metitur « B : ergo wmetithr A «. Mdior ¢ft indemon -
Jtrabilis. Minor paterex tha pofivione quado noluifti
¢[f communem masximam menfurans -itriufque népe
o By Yd.'ex qua quia fequitnrilla coclufio falfa,filicer
-maiorem v meviri minoré w, necellé eft illdtiam po-
Jitionem falfam extisifJe nam-ex ueris nd [equi fallum
e ' E ,1
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 compertum eft.Ergow non erit communis ntrinfgue mia
xima menfura. idemg; fiet fi quicung; aliam pofuerss.
Conflatigitur « 2 effe communemmaximam utviufque
menfuram. Quod autem hoc problemate proponitur
“inquirenduym id licet in theorema conuertere eolle -
ta fumma torins demonfbrationis , propofitis dua-
bus magnitudinibus.in aqualibus ¢ commenfurabi-
libus:fi minor metitur masorens,illaeft communis ma-
xima utrinfque menfura:fin minws,falta mutua detra
 tione quandocanque refidunm metiturid quod ante
[e metsebatur poftrenic, dla eft communis utrinfGue mé
fura arque ea massma. Similivatione poteris ex quo-
cunque problemate theorema efficere, "
Quartum Theorema. - .

Tribus magnitudinibuscommenfurabilibus datis;,
‘maximam ipfarum communem menfuram re-

Sint dats tres magnitudines cimenfarabilés o,g,y, opor
set ipfarnm communemmaximam.menfuram reperis
re. Sumatur maximacommunis. duarunm. o
priorum a,g menfura per. pravedens pro-
blema, firg; iehac magnitudo A,ant meti-
tur magnitndmem tertiam quz eff v, ane I
eam. non metitur.metiatur prins.Halle-
nus conftructio buins partisnuncad de- | [ T
monftrationem.Cum itaque ametiatur y, | | {
metiatirq; magnitudines up,Ergo £ me-
tietur u,R,y: ipfarnmque Communis mens
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' furacft.Pratereahanc ¢ffe illarum maximam com-
 munem menfisram conftat bac ratione. Nam nallama.
gnitudo maior guam &metieturillas a8,
7. Quod fifseripoffe defendis fir magniri-
do « maior guam a,qunam dicis metirs ma-~ |
gritudines tllas «,8,y.Cam itague per te
metiarnr e, 8, yametitur. duas priores exil- 1 | T
lﬁff ilices a,p: (’!J‘j’rma%éd MAXIM AN CO- f f I
- munem utrinfgue menfuram,nempe 4 per 87 JLI
corollarium precedés.Ergo mator qudm. ¢
~d,meristurstpfamaquod eft imfa/fibifé; Sed nemetia~
. tur Amiagnisndinem y,hotprimum dico magnisudines
v. A efJe commenfurabiles. guod ita demonftratur. Cam-
Jint commenfirabiles date magnitudines «,8,y,metie~
boer eas profetto qurdani magnitudo qus fimiliter me-
\sietur [eparatas ex illisduzs a,B. Quare metietur quo-
%-im'e maximam c‘ommunem-utriuﬁuamenﬂram;ncm- .
e AMetitur esiam ipfa.cadem magnisudinéy. Quare:
- metietur utritgue pMEngoq funt.commenfirabiles
" ex definitione. Sumatur iraque maxima:communis mé-
fura ambarum yafitg;Hallenus confiractio huins
partis,ninc eft demonflratio Quonid vimetitur 2,000 &
wmétitur magnitudines &, itaguemenietur u, 8 meti-
tur praserea magnitudinem 4. Evgo « eft communis mé"
Jera trium a8,y Dico autem dllam etiam. effe; mascrs
meaios. Nams fifleripoteffut s non ' fismascima menfira.
communis trism «,p,y,[it quadammaior qiam «,ma-
gnim,do‘ ¢ meaiamf'gqua tres illas o, 8,7, Ctiinq; g metia~
-mnqg;,&,ntetiammmm #, 8,00 iplarnm maximam: -
R E .
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-communem weriufque menfuri, nempe A,
\Metitur pratereaipfa tmagnitudinem y,
ergo? metz‘tur 15y 0o 4méurum commu- |
mem maxima menfuram, nempe s, maior |
widelicet magnitudo minoré, ho uerofieri {1 {1
nullo medo poteft. Nulla exgo maior guam | }. I I
¢ m4gnimdo meticrwr magnitudines u, By B dle ¢
v.Ergo «eft maxima trium diftarum communis men-

 furafiquidem 2 nonmetitar magnitudinem~.Quod
Jinmetitur v, ipflamesa erit commanis trium maxi-
mamenfiira. Datis igitur tribus magnitudinibus com
menfurabilibus , repertatftipfarumcommunis maxi-

ma menfura,quod faciendum eras.

- «Corollartwm. .. -

Ex boc manifeftum relinguitur,f magnizado tres-magni-
tudines metiatar ymetiri quoque maximam: commu
nem ipfarum menfuram. Similizer esiam in pluribws
magnisudinibus maxima illariem communis menfii-
va reperitur. In illis quoque ueram erit-hoc- corolla-
rium Huins corollarij demonfratio continetur in po-
ftremis uerbis ipfims Theonis . itaque dices* Sint tres
magnitudinesws By quarum communis maxima men-
furafie o fit porroalia ueluti 3,3pfa quoque metiés ires
illas magnitudines, dicog metiri«.Demonftrarioné au-
tem requives ab-illis uerkis. Camg; & metiatur u,psy
etid metsetur wolnfgnead ea werbid,Maior uidelices.
Hec demiftratio quia ‘warias parteshabes, fingulene-
20 pluribus [yl ogtfmiscitinétu rfingillatim omnes. re-
foluemusPrimo fi 4 communismaxima xmmfuzmmu
' barum
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Baramuys:-metiatury.per [¢.clarumeft magnitudinenm:
Aeffe communem menfuraim. magnitadinum «; g, y.
Quod uero eadens A fit earumdem communis menfura:

' maximabinc li%@ﬁgﬂ(eduﬁiamm%dill»d impofSis
bileMaiorem magnitudinem metiri cam quefe ipfa:
minor. eft. Nam. i negas a-¢[Jé maximam menfu-.

ram, fit guanis maior quam aswidelicet s metiensillas.
o 8,7.Ex hocfequitur « metiviipfam ayquod falfum eff
€* impofSibile, cum maior non-metiatur minorem.

" Qmnis magnitudometiens u,8,metitur # maximam:
ws8; menfiiram Sedw metitur w,8: ergos metitur 4. Ma-
ior patet,quia colleha excorollario fuperioris proble-.

‘matis. Minor patet ex. tha pofitiane. guam tamen fal-.

fam effe conflas, quin-canfa eft falfizasis illius ex ea con

Sequentis. Verum eftitaque neffe communem ¢ ma~:

 Ximam trium menfuram,fi modo A mesitur v.Sin anté’
 Anon metiarur y,illud imprimisueram effedico (quod::

#eluti lemma quoddd demonftrandi eft antequi eatur

‘ubserius) magnitudinesvy,a,effe coméfarabikes. Om—

. mes magnimdtfms' quas eadé méfira metitursuidelicer

A funt cimenfurabiles.Sed yst funt magnitudines quas.,

‘eadé méfura metitur sidelicer-dsexgory, A-finscoméfin-
*abiles: Maior patet ex definitione. Minor paterex eo,..
Ghia u,R,y,pofitafunt ciméfurabiles: percommuné méfie
va, idelicet 0.fic itaqs probabiturOmnis magnitudos

metiés tresw, By metsthr duasprioves, ¢t maximime

[uramduarii prioriinempe asper-corollarium prace-

 dantis theorematis Sed e-metitur tres a,85y. ergo-d me=

&eur 2.200A Ut § mesiatur yparerex. pofitione, Cig:
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“igitur b metiatne werdg; v, Ayequitnr ex definitione am
f;&; 1. effé coméfurabiles.Sit maxima comunis méfu-
ra ipfarié.y,Aque soceturs. Dico primo ipfameffe cd
munem menfurd trium a,pyy fic probari. . Qmnt ma-.
gnit_mlome_tim.c N, MELHLUT U, B, smmﬁtmms 4. Sed-«
metitur 4, ergo smetitnr «,8.Mator patetex Principio.
Minor uerd ex [uppofitionequando pofitum efipfam-
effe maximam communem.menfuram duarumy,4, ex|
eadem etiam fuppofitione metiebatnr v.Ergo « meti-
tur a,Ryy, ftg; earum communis menfura. Dico pra-
terea eandem veffe communem maximam menfuram
earidem trium.fin minus,eftomagnitndo quadi ma-
dor quam- metiés illas,fir4; 3. Bx hac pofitione [equi ui-
debis illud idem inipofSibile,maiorem metiri minorés.
Omnis magnituda metiens y, & mesitur s communem.
maximam wtrinfque menfuram.Sed? metitur y,4,er-
goUmetitur . Maior patet ex corollario fuperiors. Mi-
nor uero ita probarur Primoquod  metitur y,patet ex
fuppofitione,quia pofirii eft eam metiri fingulas w,8,y.
Quod uero eadem ¢ metiatur A probatur.  Omnis ma
gnitudo metiens «,8,metitur ¢* Acommunem utriaf-
que maximam méfuram. Sed Q metitar «, 8, ergo g me-.
titur A Maior patet ex corollario. Minor uero a te pofi-
<ta eft,que cum fit unica canfJaillin falfz conclufionis,
snecefle eftipfam quog; falfam effe.Nullaergo alia ma-
; gnit{t]do/;;gm ¢ e?riz Zor];m[miis iﬂll:zmm tn'u%n. maximas
“menfura. Hoc antemproblemapotesredigere in for-
-mam theorematis boc modo Simaxima méfura dua-
rum primaram ex tribus commenfurabilibus magni-.
| tudinibus




~— . . . LIBER 'X.' . g3
 eudinibus metitur tertiam, illa eft communis maxima
" menfuratrium.fin minus,maxima menfura sertie ¢o*
- maxima menfira duarwm primarum eft comunis ma
- Xima menfara srium. - o
Quintum Theoréma.

e~

. Coméfurabiles magnitudines inter fe proportio-
.. néeam habent, qua habeg numerus ag numerd.
Magnitudines diciitur inter ¢ proportionemhabere, qui
habet numerns ad numerum, §uido qua proporsio eff
Cinterillas magnitudinesseq veperirur invér aliquos nu-
* mevos,ut puta fi magnitado magnisudini it uel equa-
 lis, ut numerws 2 numero 2: wel dupla, ue numernus 4
ad scuel tripla, ut 6 ad 2: uelin alia guauis mulei-
“plici proportione.ldem defuperparticulurs, i magnitn
o futfefquialrera ad magmitndinem, ut numerns 5 ad
. humerum 2 Idem de f«_zlii;cc/}ecieém [uperparticnla-
s proportionis. ldem de fuperpartienti,de multiplici
- [uperparticulari,¢or de mulsiplici fuperpartienti, que
 fant omnia proportionum genera,qus in numerisrepe
viuntur. Sint magmisudines commé- 1
 Jarabiles «,8. Dico ipfas habere pro- |
' portionem inter [¢, quanumerus ali- |
o quis ad aliguem ali numerum.Nam |
<im fint commenfurabiles o, B.fitycd |
| mnisearkméfura, ¢ quotiesyme- L _ .
L tur e (i id eft quor partes re]:eriiitt_tr 1 f
in« €quales ipfiy) tos ﬁmf unitatesin 8
~—_._Numerod. gzoda:'gé@e&demq‘mm' ¢

%.‘ ..



EVCLIDIS E_LE,}'M_ENTO&_
thr B, tot [int unitatesin nunmieros. |
- Sequitur demonfiratio. Cumiraque
ymetiatur «toties quot [unt unitd-
165 in A numero, ip[dque anitas metia.
tur numerd 4 toties quot fiunt in.ipfo.
& unitates.rotidem ergo uicibus y me- .
“titur o, qubot wscibus unitas mevitur ny- } b
merum . Ergoy eandem proportio- e
nem babebit ad e, guam unitas adnu
mernm J.per conuer[am etiam proportionalitatem e
vitut e ad yific numerns aad anutatem. Ryrfum cum
ymetiarur € toties quot funt unitates in nUmero v:me-
tiatir gue uNitds numerum s toties,quot fint in eo uni-
tates, tot wicibus itaqueymetietur &, quot uicibus #-
nitas metitur numerum «.Exgo per #quam proportio-
nalitatem (hanc uerd nocat Euclides diiss hoyor)quam
proportionem habet magnitudo « ad magnirudinem ¢,
eandem habet numerus.4 ad numerum . ltaque coms
menfurabiles magnitudines; puta o, 8,inter [epropor-
 tionem eam habent, guam numerus A ad numersm s.
quod demonffrandum.erat:
Refolutio..

Omnia extrema ducvum ordinum continentium equalé
numerum magnitudinum coniugatarnm in éadé pro-
portione, funt ¢7ipfain eadem proportione . Seda,p,
€7 Ay funt extrema dunornm ordinum,gyc.Ergon,8,
€5 &, « fant in eadem proportione. Major patet ex
22.5. Munoris pars prior fcilicer a,€ ¢o* Ay effé extre-
#1a duorum ordinum #qualem numerum continentik

| magnith-

wy P g
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magnitudinum paser ex fuppofitionibus admifSis in vi-
- frractione.  Quod uero magnisudines contente in il-
lis ovdinibus fint in eadem proportione coniugata ,id
eft ingula pariapriovis ordiniscum [fingulis paribus al -
serins fint proportionalid, f%oZdt’zItr'i'td" Primo guo‘ Ay,
: Bhabeant eandem inter fe proportionem quam dnitas
5 &g numerns 7. Omnis magnitndo metiens & tot wi-
cibus,quot uicibus unitas metitnr<shabet ad g eandem
proportionem , quam unitas ad numernm-.. Sed y ot
uicibus metitur § quot wicibus unitds metitur . Ergoy
‘habet ad & eandem proportionem,quam anitas ad ns-
\merum <. Maior perfe patet contratta ex definttione
proportionalium , qua eftin principiis lib.s. de quibus
 doctifiime differentem lege Pecrum Nonium Lufirani.
Minor uero concefJa eft.per fuppofisionem. Quod ne-
\¥Ow,y habeant eam proportionem quam numerns a ud
unitatem, probatur eodem modo:  Omnis magnitudo
quam mietituy-y rot uicibus quot unitas metitnr nume-
rum A,haber 4d y.eandem, \proportionem quam nunme-
rus d ad unitatem. Sed w eft magnitudo quam metitnr
'y tot uicibus, ¢oc. Ergo « habet ady eandg proportio-
\em-guam a ud anivarem. Maior probatur eodem mo-
do quofaperior:Minor item patet ex fappofitione. Ve ne
70 reperias numeros duos, quorum proportionem ha-
beant inter (¢.dua magnitudines commenfurabiles, ui-
de quot uicibus menfura earum communis unamqud-
que metiatur . Numeri enim nicibss illis exprefSi reti~
neritcam proportionem,quam magnitndines commens

. ﬁmbilfs,i\ -

Lo
-

-
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| Sextum Theorema.

Si duz magnitudines proportionem eam habent
inter fe quam numerus ad numerum, commen-
 furabiles funtille magnjtudines. |
Due em'm,r;mgm'mdt'nes w, B, interfe  §
habeant eam proportionem, quam.
numernus Fad numerum <. Dico ¢o-
menfurabiles eff magnitudines «, 7 ]
8. Nam magnitudo « digidaturin. 1 |
tot partes aquales quos funtunita-
zes in numero # (hoc weveidem et 77 11 L
acfiuelisquamcungueparseman- | 1 | B
férre de magnitudine «; quod quo- 4.8 3§ o s
modo fiar, docet 9.6.) fitque ma-
grisudo y aqualis wni ex sllis partibus aqualibus ipfius
. fit etiam alia magnitndo 2 compofita ex tor magni-
tudinibus aqualibws ipfi y,quot unitates funt in nume-
ros.. Hicincipit demonftratio.- Ciimigitur tot ma-
 gritudines aquales ipfiy fint in magnisudine w, quor
- (imt unitatesin £, quota pars ipfius & eft unitas, eadem’
 parserit magnitudo y magnitudinis u. Eff ergo ut yad
- @,ttd unitas ad f.metitur uers unitas numerum £ ergo
¢ ymetietnr w. Et quia eft uty ad o, ficunitas ad nu~
merum A.connerfaigitur proportione evit ut a ady, fic
 numerns A ad wnitatem. -Rurfim quia quot funt 4~
 mitates in numeros, tot funs inmagnitudine ¢ magni-
tudinesfine partes aqualesipfiy. Erit itaque utyadl,
Jicunitas ad «Nuper nera conclufium eft ficut  ad v,ita
’ ' numerns

3 3
ey 1
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' numerss A ad unitatem. Per aquam igitur proportio-
- memerit ut wad . fic nad.Sed ficut 2 ad ita [¢ haber
' wad . ltaque etiamut « ad g, fimuliter ¢ habebit « ad
& Ipfaigitur magnitudo «ad utranque 8,2, eandem:
proportionem retinebit, Aequalis eft igitur masgnimdo--
| & magnitudnig per fecundam partemy. 5. Sed y meti-
“t#r d,ergo metietur 5.Sed ¢o* eadem y metitur , igitur-

-y metitur u,p. commenfurabilesigitur funt magnitn-
dines a,p. St ergo due magnitudines ¢o'c. quod deman.

. frrandumfuir. Refolutio;
Omnes magnitndines quas-eadem menfira metisur fint:

commenfurabiles. Sed magnitudines u, 8, habentes.
proportionem inter. [¢ quam numerus ad-numernm, .
metitur eadé menfiira,puta v.Ergo magnitudines a,k,
habentes proportionem inter (¢ quam numerns ad nu~

| merum , fant commenfurabiles . Maior patet ex defi-

nitione commen(urabilinm magnisudinum.. Minoris:
terd pars illa guod y metiatur g ita probanda eft Ma-
gnitudo L eft magnitudo 8, quia equales.y metitur ¢,
ergo y metitur B, Minor paset exconcefSione fuppofita
nter confiruendumsillis werbis, Sit eriam akia magni-
tudol: Mdior ficprobasur: Omnes magnitndines ad

-sz.c cadem magnitudo, puta o eandem proportionem -

abet,funt equalés . Sedl, & funt huinfmod;. exgo? g -
funt }egu‘;les. Maior patet ex ﬁfcunda' parte nons

. . . N . . .
77 .. Py _ . , -
'quinti.. Minoy ueroita probetur: Omnes proportio

| nes aquales cidem proportions,putaei gus eft inter 4.4 .
Bumeros,fint inter, ¢ aquales. Sed proportiones inter
1« €7 .8 funt £quales eidé proportioni, putaqua eft
| | | F ij

i : . : : 1.
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inter a.. Ergo proportiones inter .2 ¢* o, & fimt inter

fe aeguales. Maior patet ex undecima quinti. Minoris -

parsilla,quod proportio inter u, fir equalis ei qua eft
anter A numeros,paret ex fuppofitione.  Quod ueio
g eandem habeant proportionem quam A, probetur
fic: Omnia extrema duoram ordinum zqualem name

r4m continentinm magnitudinum coningatarii inca-

dem proportione,funt ¢g ipfain una Zg eadé propor-

¢ione.Sed a,2, 05" iy funt extrema duors ordini, ¢oc.
Ergoa,g ¢9° Ay funt in una ¢ cadem proportione. Ma -
dor patet ex 22.5.Minoris uero pars prior [cilicet #,2 ¢

A« effe extrema duorum ordinum xqualem numerum
continentium magnitudinum.parer ex [uppofitionibus
admifSis.in conffruendo.Nam primus ovdo eff a,y,2.Se-
cundws ner eff ane. wenimeftloco unitatis. Quod
aerd magnitudines in his ordinibus citente fint in eq-
dem proportione ciingatie, probetur. Et primoloco e,y
habereinter fé eandem proportioné quam & ad unita-
semn, parerex [uppofirione admifJainter coftruendi il
lis nerbis,Nam magnz’mdo w dinidatur in tot partes «-
guales, ¢o'c . Quannis eapars [yllogifmo guoque de-
monfbrari pofsie.Omnes quatnor magnitudines inter f¢
proportionales,funt quequc conuerfa proportione pro~
fortionales. Sed vy, unitas ¢o° A funt magnitudines
proportionales. Ergoy,an &5 & funt connerfa propor-
tone profortiondle:.Maior patet per corollariis quarts
theorematis libri quints . Minor uero patere poteft ex
fuppofitione,illis werbis, Nam magnitudo « dinidatur,
Secundumeerat inilla minorey, ¢ habere eandem prow
T T ~ portionems




. portionem quam unitas ¢*s. quod quidem etid pater
~ exfuppofitione inter conftrunédum admiffa illss uerbis,.
 Sitetiam alia magnitndo 3. Quantam ad alteram
" partem minoris affumpta in primo [yllogi(mo, nempe+
‘metivt magnitndinem a,ea quoque pates ex illa fuppo-
. fitione,Nam magnitudo « diuidatnr,¢o*c.Nibilominus

- poreft &g ipfa[yllogifine demiftrari: fed quia eft ex fup

-4

+ pofirione nota, nibileft opus [yllogifmo,
ST _ ’
I - Qorollarium:.

~ Exhoc fit manifefti.fi fuerint duo numeri ut a,0,¢5° reta:
linea ut w,daripoffe aliam lineam ad quam lnea a e~
.1 tineat eandem proportionem qui numerus 4 ad nume
- rumv. Diuidatur linea  in tot partes o=
* quales quot [unt anitates in altero numero A
 per nonam [éxti, ¢g coponatur altera linea, § ..
putalex tot partibus,qua fint aqualespar- 1 1.
#hus linea usquot funt unitatesin alreronu~ | 1 -
meros.itague linea werit adlinedt ficut na- 11°
merus A ad numeris . Hacratione potes cui- | |
cunque lines pro])oﬁm,alii darercommenﬁ}- wd fe
rabilem in longitudine. Nam [idua linet habent t ro-
portionem inter [¢ quam namerus ad numeram, funt-
tnter [¢ quoque longitudine commenfurabiles, per-hoc -
theorema 6. Quoduerd fequitur in exemplari graco,
continet,fubobfiure tamon lemma quoddamipfum e~
tiam alieno loco pofiti. inuenitur emm inter alia lem-
; mata poft 29 theorema huins libri, uerbis conceptis in
~—... formamproblematis,.

0
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Lemma. p '

‘D #obus numeris dasis, ¢ lineavetta,oportere effivere us
numerum ad numerum.fic quadratum linee data ad
quadratum alterins.

‘Sine dati numeri A recta uerd fit a: propofitimque fitef
ficere id quod pracipitur boc .
problemate. reperiatur igitnr

per poftremum corollarium br-
mea l,ad quam linea o fitinea
' proportione in qua numerss A
«ad.numernm: fumasnrg; in-
ter duas illas lineas «,¢ media
jproportionalisper ternamde-
cimam [extifitque 8. Camigitar fificit numers a
ad numernm v,ita linea ,ad lineam . ¢5* quemadmo
dum [e habet linea « ad lineam ¢, ita quadratum linez
wad quadrarum linee B,per [ecundum corollarium ui

- cefima fexti. ltaque ficnt numerus A ad numernm its
quadratum linet « ad quadratum lines 4.

Septimum Theorema,

Incommenfurabiles magnitadines inter Te propot
tionem non habent,quam numerus ad numerd.
;‘Magm'tualmum non habésium proportionem inter [¢ qud
‘numerus ad namerumynullum exemplum efferre pof-
fumus in numeris,fient fecimus in 5 huins.nam impof-
fibile eft numernm ad numerumni habere proportio-
nem quam numerus ad namerum.  Sint magnitsdi-
mes incommenfurabiles a,8. Dico «, g nullam omnino

| frofortionehz
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 proportionem inter ¢ talé ha- 16 .
 bere, qualis inter ullos nume~ 23
' rosreperitur.Quod fi contra- - -

[ . . . v V ‘
dicatur «,8 habere proportioneminter [e quam nume-

i rus ad numeram: [Equitur tllud continno , commeen|is-

- rabiles quoque effe a8 per [extum theorema huius i~

bri.Sed hoc theorema ponit tllss effe incommenfGirabi-
| les. Nullo igitur yodo « habebit proportionem ad g,
»[ quam numerns ad numerum , quod demonstrandum

fuie. Hicmodus arguwmentationis €5* certifSimus eff,

¢ breuifsimns: fumitnrqueex [jllogifmis hypothesi-
i | ey . .
(in uniiuerfium uerume[Je deprehendes , quoriefcungue
in difciplinis mathemaricis ant aliis quibufcungue,que

|\ momine cenfentur [Cientiarum,reperiuntur due concly -

fiones ex earum numeragquas coniier|as wocant, qua~
les funtquintum &5 fexgum theorema buius bbri : in
his potentia continers pratereaalias duas conclufiones
9 tpfas conser(as,contrario tamen modo quam fupe=
‘riores,quales funt hoc theorema ¢ proximum.

| O&auum Theorema. -

+ Siduz magnitudines inter feproportionem non

- incommenfurabiles {unt ille magnitu-

Dusenim ‘magniéz4dines u,B.inter [¢ proportio-

~.

habent, quam numerus 2d numerum, T

dines. ‘

B la

nem non habeant,quam namerus ad nume-
rum, Dico-incommenfurabiles effe magnity-

cis,guem a deftructione confequentis nocant. ndque |
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- dines u,p. Qudd fi contradicas,uidelicer ¢
 menfurabiles effé , habent ffatim proportio- {
nem quam numerus ad numerum,per quin-

" tum theorema buins. [ed hoc theorema fup- B o
 ponir eas non habere.incommenfurabiles er -
- gofunt magnitudines «,8. Siigitur duz ma- |
 gritudings;eg: qugd demonfirandum fuit. | J

¥ " Nonum Theorémi.
| /7

Y S

Quadrata quz defcribun- | |
tur arecis lineis longitu 11—
dine comméfurabilibus; [T

inter {e proportioné ha-
bent, qua nuinerus qua-. &
' dratusad alium numerd e
- quadratum. Et quadrata - - - -
habentia proportionem g
inter {e quam qucfrgtusi
‘numerus ‘ad numerum |
- quadratum, habebunt cluogue latera longitudi-
- ne commenfurabilia. Quadratavero que defcri
“buntur 4 lineis longitudine incommenfurabili-
bus,proportionem non habent inter{c qui qua-
dratus numerus ad numerum alium quadrati.
Etquadrata non habentia proportionem inter
fe quam numcrus quadratus ad numerum qua-
dratum,neque latera habebunt longitudine ¢5-
“menfurabilia. \

Ry

Quia diffcile nidetur hactheorema, dignum quoque ui-

Jim

.
e - .
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- Jum eft,quod pluribus modis demonftraretur.Nos yers
- antequam ad demonftrandum accedamus , nonnulla
' prafabimur de fignificatione wocum fine terminorum
huins theoremarts,qus vem totam illuftrabiit. Hoc f2
ne theorema ¢ qaz proxime fequuntar , huinfmodi
[int,uz nifi plane percipiantur,res alioqus non difficil-
dima inexplicabiles wideripofSint. Imprimis illud intel-
ligendum eft, lineas effé longirndine commenfurabiles,
€9 lineas habere proportionem inser [¢ quam nume
vas ad numerum , idem effe.Ve quacunyue lmea funy
dongitudine commenfiurabiles, habeant etiam propor-
tioneminter [ quam namerns adnumernam. & cond
tra,qualine habent proportionem inter [¢ quam na-
merns ad numernm , fint quoque longitudmecoms
menfurabiles, ut paset ex 5.¢5° 6. buius libri. Similiter
dllud conuertitur, lmeasigffe longirudine incommenfu-
vabiles, ¢ non habere $roportionem quam numersns
adh’umérum,utpatetperj7 o Sbuiw.-ltégm‘intelliﬂ
gi deber quod dicitur in hoe theoremate,de liness longi-~

. audine commenfurabilibus, ¢o longitudine ncomenfn
Yabilibus. Sed dicar aliquis, prinfqua Edelides docuir.
modum reperiends lineaslongitudine inco‘rizﬁen/:}méi“
es,traltar de quadratis ipfarum , cum tamen contrd
Sfieri oportere wideri pofSir. prins enim exqdiri deber de
Yealiqua an fir, quam quides accidat , confyderetnr.
Nos uerd dicimmus Euclidem quidem tradere modum
weperiend; lineas longitudine incommenfirabiles in
theorcmate 11.quodeft in Gravo 10. neque tamen pev-.
- werfe quicquam fecifle Nam hoc theoremare fumir has
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dineas longitudine incommenfurabiles ex hypothefi,
neque amplins quicquam fibi demonfEridum hoc qui-
dem loco-affumit, quam ex ila hypothefi [cilicet linea-
rum l’ongimdme incommenﬁ;méilium qmdmm nom |
habere proportionem, &5 catera.Quod ubi nerum effé

' demonfiranerit , far feciffe uidebitnr . Ex hoc-an ~
tem theoremate gradum fibi faciet ad innefligatio -
nem linearsm illarum: in thearemate undecimo. 11-
| Ind praserea intelligendum est quid wocbws illis fi~

| gnificernr , habere proportionem quam numerns qua-

dratus ad numernm quadratum.  Quod ut affequi;

' pofSis,repetenda tibi fant ninalla theovemata, eorums

' que demonftrationes ex arithmeticis fupra [Criptis : ar-

_que ea maxime qua agunt de numeris fimilibus fper-

ficialibus ex quibus eft-nicefimumfextum. offani. Nu-

" meri fimiles plani inter [¢ propartionem habent, quam

| numerns guadmtm ad numersm quadratum. Similes ‘

| uerd plans numeri funt (us eft in principss Libvi feptia
wii) quihabent lateraproportionalia. Lateranero cn
 infque numeri[unt,ex guibus inter [ multiplicaris, fin.

‘ gzlz‘ numeri producuntnr. ex illo theoremate 26 oltani ‘-
conflat non folos numeros quadratos habere propor-
tionem inter [¢ quam numerns quadratns ad quadra-;
tum,fedeandem etiam proportionem habere numeros:

.amnes fimiles fuperficiales snter [¢. Neque uero dem-eft
wumeros aliquos quadratos effe; ¢ habere proportio-
uem inter ¢ quam numerus quadratus-ad numernm:
quadyatum,neque hac inter [¢ connerti poffunt. Qudi- 5
wis enim wumeri fﬂddM&/Mé?dﬂt proportionem 7:«2,

numerss

}
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[ Simul fant nt quadrati. (deillis-ansé 3

| Woftint esiamililes [uperficiales; e

LIBER X. ' .3

- namerus quadratus ad quadratum; non ideotamé o-

- mnes habentes proportioné quam quadratns ad qua-
dratum funt quadrati.Sunt enim fimiles fuperficiales
¢ ffdem non quadrarisgii tamen proportioné habent
qguam quadratusad quadratum, quanuis omnes qua-
 drati fint [imiles fuperficiales. naminter duos numeros
 quadratosincidit wnns medius proportionalis,per.1i.8.
" Siuerd inter duos.numeros. incidat unws medins pro-
 portionalss, illi duo numertfantfimilesfperficiales per
20.8. Dico praterea illud theorema 26. 8. conuerti,

- Duonumeri habentesinter [¢ proportionem quam nu-
- merus quadratus ad nurernm quadratnm [unt fimi-

© lesfuperficiales:cuins reiilla demiftrario affervi poteft..

Sint duo numeri a, habenses pro-.
[portionem inter [ quam qhadratus.
~ad quadrarum. \li duo numeri anr
~ambo fimul fant quadrati,ant ambo -

ervusrNEng

- non intelligimus hic quicquam dice=. . 2
re,qnorumaltereft quadrarns,alter ©

uerd non uadratss. tales enim non #3432
| poffanthabereproportionem qudns L 2 1T
merus quadratns ad sumerum quas .
 dratum,per 24.8.adeftructionecon- 1 1.7
Rguétis;)Exgofi ambo funtqtiadra--: 1 1

i@y N\

AR AL LA annan e
/‘ - B

sapssedsp

G
e
1T

-

O

W&o conclufum eft. Sinon fint qua- -+ -
deati,fint illiduo quadrati y,a,guorum proportionem

| Wbkant o piquia ergow, p habentproportionens inser.

G ij
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Jequa y, a,¢o intervy, & incidit anus
‘medins proportionalis puta «, per 1. .
8. Ergo intere,g incidet unus medius
proportionalis, pural per 8.8. Sed fi
sinter -duos numeros nempe a,C unus
-medius incidas proportinalisglldno

uumeri fwns fimiles fuperficiales;per ¢
20.8.Ergo numeri w5 fnt fimiles fig 8:34.33.
perficiales: Duo ergo numerihabétes ©

. ~ » ) : : : . o :
proportioné qud quadratus ad qua- @ 0 . 1
. . . . e 12 ° .

dratum.funt fimilesfuperficiales. Bx © 7 U 4
his intelligi poreft numeros habentes © | 1 : ;.

‘proportionem inter fe quam quadra- 4 % € 5 & &
-tus adquadratum.effe ant quadra-

tos,ant fimiles planos ideftfuperficiales.Similesuers fu
perficiales qui fint, intelligitar quidem ex definitione.
fed quibus notis ftatim agnofei pofSingnumeri propofi-
ti,an fimiles- fupérficiales fint nec ne.fic habetote: Pri-
‘miim fiinter dnos nyimeros propofitos non incidis me-
dius profortéonali:,illz’ duo numeri non funt fimiles fu-
‘perficiales per 18.8.adefbructione confequentis. Quod
fi ncidit medius proportionalis,funt ills fimiles fuperfi-
ciales per 20.8.Deinde duo numeri fimiles fuperficiales
multiplicatione alveriss in alterum fata, producunt
numernm quadrarutnper primam 9.Ergo finon pro-
ducunt quadrasii;non funt fimiles fApbrficiales. Quod
[ fecerint quadrasis ex mulriplicanone fui ipfius, fams

<illi fimiles (uperficiales per.2.p. Quowerd facilins up>

\

preben demmr:f‘f”ﬁf“’m:" demonfiravignes, ¢ fimnl ;:'» ~

exemplum .

!
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-exemplum adducamus eornm qua diximus: Sitlinea

ylonga pedes quatuor fie »

¢ alialinea 2 longa ¢o*- L S manl
ipfapedes tres, reperia- . K
tur di orii 7 B B~
que media proportio= ,

nalis per 13.6. quamedia . 5\}]» ’ N}

proportionalis fit lineac. . [T 171]
Ergoquadratum linea 8 wpose
“eritaqualeparallelogra- ¥ ([T 1w
~mo rectangulo quod fir- v
ex lineis y 3 per 17:6. 0 0 L
‘Quod quadratnm continebis pedes 12, ficut & pa-
rallelogrammum ex lineis y,a.  Sitetiam linea « lon-
ga pedes 3, ¢ lineaglonga pedem 1, media. propor--
‘tionalis inter lineas v, ft . Quadratum linee w,erir:
pedum trium., ficur ¢o° ﬁaral_leloﬁmrﬁmum exlineis :
2. Dico quadratum linsa £ quod eft12. pedum, ha.-
bere proportionem ad quadratum line a,quod eft pe-
dnmy trid, gud numerns- quadratus ad nameri qua-
dratit.Nam quemadmodi (¢ baber numeras 12.ad nu-
merum 3,ita [¢ habet quadratit lines £,quod eff 12 pe-
dum,ad guadrasislines « quod-eft 3.Sed numeri 12 ¢
3 funt fimdles fuperficiales, quia larera numeri 12 qua -
 fane 3 @@ 6, funt proportionalia lateribus numeri 3, .
zgeﬁmt r.¢7*3.Ergo quadratum linew g quodeftrz,
* nabebiseam proportionem ad yuadvatilinez w,quod’
¢t 3, quam haber numeras fimilis fuperficials ad fimile
Japerficialem. Sed numers fimiles fuperficiales habent -
 proporvionéinter {¢ quam numierus-quadratus-ad nu-

]



EVCLIDIS. ELEMENTOR,
merum quadratam quifunt 4 ¢ovvper 26.0ffani. Er-

go quadratic linex ¢ quod eft duodecim, habebir pro-
portionem ad qmdmmm li BBtz
nee « quod eft 3,quamnu- 1 otes
merus quadratus ad qua - _
dratum., eam [Cilicer quam N B ESS
quaternarius. ad unitatem .
quet éft quadrupla jzrofortzo. Nam gum{mmm M=
ius quod eft duodecim , continer quater quadratum
munus quod eft 3, quialatus quadrati dnodecim quod
eft linea gycft duplum ad larus guadmtz 3.gued e]? li-
nea . Haber ergo linea 8 ad lined « proportionéqua
numerus ad numerum.Ergo funt longitudine commen
furabiles pers Juius,qua eft hypothefis neceffaria ad
<conclufioné einspafSionis fine pradicati-hoc thearema-
e comprebenﬁ,nempe quadrata talium linearnm ha-
bere proportioneminter ¢ quam numerus quddmtm'
ad numeram. guadmmm Sic ¢o* numerus denominds
maiorem extremisarem proportionislinex € 2d lined w,
quieft2.flin fe ducatur redder quadratum numerum
nempe 4 ﬁmzlm’r ¢ numerns denominans minorem
extremitaté nempe v.fi ducarur in fe,nibil amplius effs-
cit qudm 1.quawnisas eft etiam potentia quadratns nx
merus. Ergo quadmmm linee 8 ad quadratam lines
habet proportionem quam numerm guadratus ad nu-
merum quadraruin,nempe quam 4.ad 1.Exboc uides
(quod mods dicebammns )non idem f; gmﬁmre numeros
aliquos quadrateseffe,¢s* habere proportionem inter
J& quam numerns quadrarws ad quadrari.Nam au
meros




tiaillam proporsionem haw Ll
-bedr, Sed ¢ latms gnadra- X

~ LIBER - X, a5
‘effe conflat,cum tamé qua- 1 b

drata eos numeros continen-

tixz,quanuis numero per [¢ exprimi nequear, uy dicas

Hasnsillud eftlongii tot pedibus,qui pedes quadrati na-
‘merox2 complenttotum illad quadvarum: tamen ad

alindrelatum fine comparasum,nempe ad latus qut-

drari 3,quodnecipfum per ¢ numero pofSisexprimere,

adlatns inquam quadrasis,proporrionem duplam hu

o bet Nam quadrasum gusdraplum ad-aliud quadra-

~_ _guadrarum illyd 12 perfe confyderarir,nulla habita

s
ey

‘tum (e quadratum linez B guod eftvs,ad guadratum
linea « quodeft 3) habet latus [inm duplum ad larws
alterius quadrati,per illud uninerfalé corollarium 2o.

6.Similesfigura babent proportioném intér Je Tuorum

Aarerum relatinorum. duplicaram. Quodfi dicas lasus
Zuadmu’ 12 nymerari Poj]é',q’uia eius proportio quam

 baber ad latus quadrisi 3 numerarur per binavinm,ci

Jit proporsio dupla: illud primam fac cogises,hon-effé id

“guod dicitur per ¢ numerari aliquam magnitndiné,

Jedillins proportionem. Magnitudo-assem-ila fcilicer
larus quadrarita per fe numperaresur,qnado nallz ha-
bita vatione proportionis ipfius ad alind, dicere poffe-
mus ,Quadrati continétis pedes qhddraros 12, latns ¢ft
longam ot pedihus ;quorum nwmieries n felncins effi~
ceret numernm illum 12.fed hoc fieri nonporeflguia 12
non eft numerus quadrarus.Sic itag; dices* Quarenns
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EVCLIDIS ELEMENTOR.
ratione proportionis ad alind,fed tantum ut eff 12 pe-

dum,non haber quidem latus per (¢ numerabile,fed fi
conferatur ad alind,puta ad quadratam 3 pedum, tiic
dices,latus quadrasi 12 eft 2, latus nero quadrati eft
v.fed hac eft denominatio ipfius proportionis qus dupla
- dicitur.qua proportio non poteft effe ant confyderari in
pancioribus terminis quam duobus, cum fit relatio ad
-alind,hoceftin pradicamento-ad aliquid.leaque bina-
rius non eft numerus pedum talinm quales iz funt in
ipfo quadrato. Deinde [i binarius effet latus qnadra-
12 12,4t dicas illud latus effe duo , ex maultiplicatione
duornm in [¢, rion efficeretur. illud quadratam 12,fed
guadratum alind guodeffes 4. Pedumgqﬂemadmodnm
ex binario numero i fe ductofit quadratus numerus:
- quaternarius.Sed. nec fi dicas lud larus quadrati 1z
numerarialio ullo numero,duxerisg; numernm illum
in [eipfum,unqguam efficitur duodenarins numerus.Cid
tamen omnes numeri.denominantes latus cninfcunque
quadrati multiplicatione fui ipfeus,illum ipfim nume-
“zum efficiant denominantem quadratum, cuins laterd,
denominant,puta 2,multiplicatione [uiin feipfum rea}
dit 4yternarins veddit 9. quarernarins reddit 16, ¢o*
Jmiliter careriomnes.Non igitnr idem.eft aliquas ma-
gnitudineshabere inter (¢ propertionem. quam nume-
vus ad numsram,ex -numerari per [¢ fingulas ex ol
nulla ratione habitaproporsionss,ut hic larns quadra-
1112 per [¢ quidem numerarinullo modo potvcﬁ" Jed com:
paratum ad aliam magnitudimem,puta ad latns qua-
 dratis,namerawuy illus proportio Sic g5 latusipfius
o | quadrarg
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| LIBERS XD DL a6
-yuadratiy ¢ caterarum omninm fighrari:quas geo-
 metra quadratas nocant,quaram are tamen per nu-
. meros quadratos non defignantur.  Quod uere dici-
 mus,manifeftam eft ex nerbis ipfias Euclidis in theo-
- vematibus 5,6, 7, ¢ 8 huius libri, cum ubique dicat
* commenfurabiles ¢o° incommenfurabiles magnitudi-
nes non quidem per [¢ numerars, fod habere awt non
babere prolbomonim"qbdm hﬂ?ﬁemr ad numerum
- Quarves non beneanimaduerfa nidetnr plerifq; canf-
e

. fam erroris dtmlz/[’é,A ut ex f iwentibus planum fiet,

1

!

- Nunc werd qu-aggrefSi funt demonfirationem hains
theorematis magis‘particularem aliquam demonftra-
rionens nonnullss niders poffent attulyffe,quam uniuer-
falem.Et [anenon deeffe arbitror qus ilorum dita fe-
cus intelligant;cumexiftiment ab eisfuppofias effe li-
neas quafdam non tam longitndine commenfurabiles,
qualesin theotemate fupponsintur effe,qudm numero
eerto fingillatim ndmerabiles.Iraque non intelligentes,
illsd de demonflratiombus illorim dicere po tHerant:cit
ea rationecredidyffent afe-conclufum illud annerfale

“guod eftin Foc theoremare Enclidis,Quadraca deféri-
ipra-ex lineis lonpitndine vommenfurabilibus habere
proportionEinter [E;quam numerus quadrarus ad nu-
“mériim quadrarum: ilud particalare tantam concly-
Serunt, Qﬁddmmdéfmﬁm exliness ngmero cerro per
"R #umevabibbus habere propovessnew ¢58Quiod 1a-
~menalivereft,¢or demonfirationes illorumreila funt,
“&g*propofiio theoremati tonuenientes: T anrum picta-
v figarirumiqias gratus codex babet poffer ambi-



longitudine ciméfurabilia.Praterea bac pictura. qua-

dratus numerus ad ,qm'dmtum numeri.nam nume-

exprimunt nmemmillﬁnzquﬂdmtm. 253§ Hi ,,e/ﬁcg..

_EVCLIDIS ELEMENTOR.
guitatis aliquid afferre Nam i?apingu ntur quadrata,
&0 deferibuntur certis areolis,ut earis numerns qua-
drato numero denominerse, '
Ex quo nideri poffet lineas «, . | 1
#,quz defcribunt ipfa qua- || 1
drdta,ofome:re effe numero 1 1 1 3
41:'7;10 perﬁ namerabilesut .

linea o fit pedums, ¢o*lineq ¢ pedum 3.uelusi pictura
ipfarefert hic. Quod tamen non fapponit Enclides,fod
unum illud [upponitc 7 requirit eas efe longirudine co |
menfurabiles,utin [uperiori exéplade guadratis duo-
bus,quornm alterum [patinm totum eft 12,alteris uero
eft 3.Nam- quanuis latera ipforum non fint numero
aliqua cerro j)erﬁ numerabilia,funt tamen ipfa eadem

P

dratorum a, & per areolas diftinfloram illum errorem
efficere poffer,ut quis exyftimet idem ¢[Jé numeros duas
guadratos effe., ¢ habere proportionem guam g44-

rus areolaramin quadrato a,eft numerns quadratus,
nempe 25 productus ex vadice-s;qus et longituda ip-
frus linea «.Similiter-numerns areolarum.quadrati g
eft quadratus,nempe 9,¢5* 1pfé productus ex.fuo latere
3,longitudine inquaipfius linea 8.Nos uero nuper ofté- -
dimus alind effe wusheros quadvasos dici, ¢ habere
proportionewm quansnumerns qhadratus ad numernm
quadratnm.Iraque quantii adillas aveolas attinet can

.....

1entas maiore quadraro linex w,qua /imtjnum-er.\o 25,

tur
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tur ex numero in f¢ dullo. qui numerus. s eft maior
extremitas proportionis inter 5:¢5° 3,944 eft proportio
- linearum u,8.Hec antéproportio, nempe numeri 5 ad
 3facitut linexipf «,p fint inter [¢ longirudine com-
. menfurabiles per 6 bnins.1dem dices de minoris qua-
drati areolss. Neque neceffé eft intelligere illas areolas
quadratas effé,ant pedes ant pafJus quadratos conficié
 tesipfa quadrata,quanuisales effe poffant,fi modo la-
L teraipforum quadratori fint tor pedibus longa,nempe
s ant 3. Omnino samen neceffe eft numeros anshos ex-
primentes numerum pedum ant paffunm-quadrarorii
 ipfis quadratis. comprehenforii effé fimul ant quadra-
~tos,utin bisfiguris quadratis linearum ,6:ant ambos
\efJe fimiles fuperficiales, nt in fuperioribus quadraris.
T .quacrantiz,et 3.de quibus nameris conflas ex antedi-
Hiseas effe fimiles [uperficiales,itdqs habere proportio-
 ner quam numerws quadratus ad namerum quadra-
tum.Jraq; potes pingenda tibi proponere ipfa quadrata
 linearum w,p,ut nullam diffinClionem areilarum infé
- recipidr, fintd; quadratafin |
- gula plane.uacua, falisque |
quatnar lineis aqualibus co-
téta. quod ut intelliganr,
demonfrationes ipfas expli.
tabimns. Sint dyalineen, 7"
B lon‘g‘itnaltﬁecomm%rdﬂ .
btles.Dico quadratiilincen.
¢d quadrasumlinee s ha- - e
bere proporsiané qud quadrarusnumerns ad quadva-
| H.iy
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me numerum. Cum enim ‘
~commen/urabils fit longitn |
\dine lmea alinea g. Ergo «
.ad ghabet] proportzone 7»4 |
-mumerus ad numernm, per 0 B
| - s buins. babeatir ritague pro- o
porttonem gud namerus y Pe
\ada. Ciigitur fir quem- .-
| *admodum Ineawad Gitay 7
\mumerns ad A numerum.: cumg; proportio quadratz
qmdem hnet = ad 7tmdmmm linex 8 fit proportio ci-
tinens duplzmmm proportionem linee « ad lineam ¢,
i (fimiles enim figura funt in duplxcata proportione [io-
vrum laseram relatinorum per ]mmum corollarii 20.
6. )mdem ctm proportio numeri quadrati,qui produ-
citur a radice y,ad quadratum numerum [zrodu&‘um
' d radice A fit proportio duplzcam numeriy,ad numeri
I)l per /Z’cundum partem 11.8:cumque unins ¢ einfdé
fraportzonx putaque eft linexad lineam g,uel nu-
, meri yadnumerum a,proportiones aque multzplzce:,
nempe quadratilines a ad 9u4dr4mm linex &, nu-
| mert quadrati prodm‘h d radicey ad numerum qua-

dratum praduﬁum d radice a,fint inter f¢ equales: eft

igitur i Jicas quadratum lineg « ad 1uradmtum hinex

ﬁ,ztd numerus 7udthWf Prodm*?w a4 mdzce 7, cm' nﬂ :

“merum guadmmm j)rodué?um avddive X:"
| Alweer.

Sint .8 linex refte longzmdme commen/itmblex Dico

guddmmm defcr iptum.abe ad quadratum déferprs

ad ;

ot

I S U
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" ad B habere proportioné .
' qud numerus quadra.- - -

“tus ad alium numerum |

 qaadratum. Quidenim - | L ,

Ainea neft longitndine c&. - - - - ce D <.
menfurabilis linea g,ba-

. bent inter fé proportioné

. .quamnumerus adnume
- ¥um,per quintii theore- J

 mabuins libri.Habeantisaque proportionem eam qui-
© mumerns y adnumerum 4; ¢ numerss wfeipfe mulri-
plicans efficiat numeviss.idem porro numerus . maltid

plicans numerum Areddat numeram. 3.numerus uergf
& ex [ ipfius multiplicatione producat numernm v,

 Ciligitur y ex [ui ipfins multiplicasione reddiderit nu—.

“inerum s:multiplicatus.etiam per & effecerit numersm-

| Geft ergout numerns yad numernm #;id eft linea « 2:37
lineam p.fic numerus « ad numerum g per feptimam--

i d‘e—cimdmﬁ‘pt'tmi. Sed quemadmodam fe babet linea:
cwad lificam p.fic [¢ habet quadratii linea o adparal-
Aelogrammum defcriptum ex linea a in lineam & duéta:

|per primam fexti.  Quemadmodum igitur quadratii'

line wad parallelogrammum ex u,8:fic numerns« ad!

‘mumerum{. Rurfus quia numerns #ex [uiipfins mul'

tiplicatione reddidst mtmemmn,multiplzmtm'uer& ide"

& inyproduxit numerum? : eftigitnr quemadmodum-

yad #boc eft quemadmodum linea «-ad lineam: 8.fic -
numerns L ad numerym-w pereandem [eptimam deci-

~_mamfeptimi,Sed quemadmodum linea ad lined 5,

L I B Y
[, ]
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-2
P
v

|
!

!



~ EVCLIDIS ELEMENTOR,
ita payallelogyimii ex & . |

neis .8, ad quadrati - |41 1] L

nex Bper. primifexti.Ef - r ‘
igitur freut Pdmllelogri - R
misextneisapadqua- p- % .. a bl

dratum linee Bjita ng~ o+« .« b e .
amevus ¢ ad numeramu.  LELL L e
Sed modo coclufum eft
fecut f¢ habebar quadra- .
‘tumlineen adparallelogrammumex a,8,ira [¢ habe-
ve numernms ad numerum g.Per xquam igitnr pro-
portionem erit gnemadmodnm quadratum lines = ad
-quadratwmlinca g;fic numerns « ad numerumn.Ver-
gue uerd illorsum numerori sft quadratus. Nam s pro~
-dnctus et ex multiplicatione y in feipfum : nuero ex
-multiplicatione & [ui etiam ipfins in [éipfim Ergo qua-
dratum linea « ad quadratii linex & habet proportio-
nem quam numerns quadratus ad quadratnm nume
rum.quod primo loco demonftrandii erat. Priore-de-
monftrationss modo ufi funt Theon ¢5* Campanus, po-
Jeeriore etiam Theon aut quis alins Ex his duabus no-
bis fimplicior uidetnr illa quam priore loco resulimus,
Vacnaitaqae pingi poffant quadrata gue doferibun-
thr & lineis longitudine commenjlurabihbus ;mods con-
ftet tales effe fuppofitiones,quales accipiuntur in theow
remate, lineas [cilicer efJe longitudine commenfurabi-
Aes:tuncenimin aninerfum illud nerum eris,quotquos
pedes ant paffus quadrari fuerint in illis figuris qudm

Aratis, femper mmeméu‘nwr P numeris habentibus

L

profortz’onem i '



LIBER X, . 1
proportioneminter [¢ qua quadratus numerns ad nu-
merum. Sed quia ,bqraéﬁ'urm‘biclom totws uideri

Jfolet,non alienum exiftimauimns nofiram ‘quogue de~

monflrationé appenére,fi forse iunare pofiimus , guod
cupimus quidem, ¥ cerze confidimms. - Sintlines due
dongitudime commenfirabiles «, 8:dico quadrata earii
:&rc.Cum enim linea u,8 \fint longitudine commenf-
rabiles,habebunsproportionem inter [ quam nume=
THs adnumernmpershps - 0 e :
wws. habeatsigitur wad ¢~ p

‘propovsiont duplam., qua v .
<ftquam habernumerusad nameris,pura 4.ad 2,5
6 ad3;¢5 plerique alij:reperiantiriae minimi-nume-
vi tres vontinue proportionales in proportione dupla
per 2.8,fintd; illi 452, 1.exgoper corollurium cinfdem .

8,numeri 4. ¢ xevunypendran Neonfiene i oftqua-

dratus ex 2in f¢ multiplicatoprodultus,itas oft etiam
numerus quadratus fit enim ex eadem unitase in féip-
Jam maliplicaza.Dico pratevea hos nameros quadva-
tosilloseffe,quornm proporsionemhabent inter ¢ qua~

_ dratabinearume,8.Nam ficur-numerus 4 ad nume~

vum 2, ita f¢ habet linea «,ad lineam p.Vrrobig; enim

eft dupkaproportio per ﬁyfoﬁﬁoﬁeﬁﬁ Sed quemad-

* modum [ habet linea « dd lineam<,ita f¢ haber qua-

dratum lines x ad Parallelogmmmum,quod fitexdu-

- ulineqwin lineam &,per primam fexti. Ergo fient ¢

habes namerus 4 ad 2, irafe habebit guadrasum lines

~ wadparallelogrammum productum ex o &5 Bltidem

Jicusf¢ habet numerns 2 ad,ita Jehabetlinea « ad lre



_ EVCLIDIS ELEMENTOR.
neam B. utrobiq; enimetid R

fduplapeopoio prfip. g

pofitioné. Sed.quemadmo- ,
dwms [¢ babiet hinea a ad liheam Gita ﬁ’ babebis ﬁdm[.-
lelogmmmﬂm produ&‘um €X.x T R 4d qzmdramm ls-
nea R per.eandem priman fextiErgo fient f¢ habet nu
merus 3 advitafe habebie parallelogrammum produ
Fumex o g ad 7mtdmmm lmm #Ergo per -defi-
nitioné aqu Proportzonalzmm,@ per22.s erit qua-

dratum lines « ad quadratum line: 8.ficur numerns .
4 adr.qui quadrarifunt. Wadergoyerameftaniner
faliter,Quadrata deferipta ex linenlongitudine com-

méfirabilibushabére proporrions inver quam gua-
dratus-numerns ad-qnadrasum numerum, 7uemn7ue

numerum areoldrnm fiue [patiorum intrd fe capiant if

la guadrarafempavramen neceffe eris nameros ab illis
contentoseffe ant quadratos:ant fiquadrati non eriit,
(neque enim femper. nece/]f’ eft tales effe) fimiles [al-
tem ﬂpe;ﬁcmles effe. amnino neceffe.eff. Porro fecun
dee partis huins theorematis qua-ef conmer(a priorss il-
laeft demonftratio. Sitquadratii lineg wad qzmdm
tum line g.ficur guadratus numerns. productus 4
ad quadyatnm productives. # Dico lineas a,f5¢ffé lon-
gitudine comimenfurabiles. Nam proportio quadrati
ad quadratum g oft duplicasa Profoma lines o ad li-
neam B.per 20.6.Semiliter proportio numeri quadrari
productiexy ad guadratum productum ex # off du-
- plicata proportio.ipfins numeriy ad numerum a,per

ws %ﬁ#ﬁfﬁ‘ ﬁqﬂaemddmmlmmdlm«t&
Jie




SUTHIBER LIXG T L 0
fic numerus y ad nameruns #Commenfirabiliyeft er-
golongitudine lineaa linex gper s hains hbri,  Ter-
tiantuerd partemebeorematu dipionfirare noneft dif-
ficileperfecundumylogifmmm bypotbericum, quem 4
deftruhione conféquentis nocanssSit lined o incomme-
furabilis longirnding lineeg:quadrati e v ad qua-
darwmiinea svionhabebir proporsionem quam na-
merts Guadratns ad namernmquadrasum. Nam i co
tradicatur,[equitn-ftarion per feciidampartem huins
theoremarislle quadrata bubere lasera longitudine
commenfurabilia;guiod eft contrarium his qus [uppofi-
ta [int.Sic enim: effent linea w,8,¢9* commenfurabiles

7 incomméfurabiles longitudine , quodeft impofSibi-
de.. Stmili ratione poftrema pars huius theorematis de-
monftratnr.Nam fi quadrasainver f¢ proportioné non
Dabent guam quadrarus numerns ad guadratam,ne-
que laserahabebunt longisudine commenfurabilia. Si
 contradicatur,continuo [equitnr [er. primam partem
hains theorematts,illa quadrata babere proportionem
anterfé quam quadratuws namerar ad nwmernm qua-
-a'mmm,quod eft contrarinm fappofirion.
s oo Corollarium.) . o
Bx quibus ita demonfiratis,manifefti illnd eftlineas lon-
gitndine commenfurabiles,ommin potentia quog; cé-
“menfurabiles effe. Qaud uere fant potentiacommenfi-
Fabiles;nom smwminolvngirudine quoque gommenfisra-
biles ¢ffe.Er qn longitudine incommenfurabiles funt,
non omnino potemix etiam incommenfurabiles effé.
“Qu# uero poreitia‘incomimenfirabiles fimt,omnina



EVCLIDIS(ELEMENTOR.
longiendine quoqueincommenfurabiles offé.Cum enim
ymdmm]inedmmlmgmdim commenfirabilii pro-
portionem eam interfehabeant,quawm.quadratus su=
waerus.ad anadratwm numerum :ea nerd que propoi
tionem habeant quadrati numeri ad quadratum nu-
‘merumfimpliciter etiam-habeat proporsionem, guam
numerus ad numermn. €3 quaproportiont habét qud
sumerns ad numerwmsfint comméfurabiliaper 6 ZZ.
iws, [equitnr omnino lineas longitudine coremenfura-
biles non tantume[fe longirudine commenfurabiles,fed
et1d ofJe patentia Fuins probatio pendsvex prima par-
tetheorematis. Rurfus quia quadrata guadam fune
g nonhabér proportionem eam inter e quam. qua-
dratus numerys ad quadratum numerum,babétia ta
mé ipfa proportionem-eam [impliciter quam numerus
ad numerumskaseraquidem eorum- funt potétia com
‘menfurabilia,quia defcribunt quadrata-habétia pro-
pertionem quam-nymerns fimpliciser ad numerum ,
adagne commenfurabilia per 6 huins :laera ners ipfa
inter f¢ funt longitudine incommenfurabilia,per poftre
mam partentheorematis. - Vernm eftigitur lineas.po
tentia commenfurabiles nd'flatim efJé longitudine etid
commenfurabilés. Hac eadé ratione probatur ¢ illud.
tertimmn-corolleriy membrum , lineas longitudine inci-
‘menfurabiles non flatim eiam offé porentia incommen
furabiles Poffunt enim effelongitudine quidem incom-
menfurabiles;potentia tamen- commenfurabiles, ut in
quadratis qua habent guidem proportionem inter f¢
 quam nurierusad numeram,fed nop. quam numerns

- quadratng




] LIBER X. 0. g
. quadrasus ad namersmquadratum.  Quartum ue:
-wpprobarur per fecundum [yllogifnum hypotheticum
. adeftruclione confequentis,lineas potentia incommen-
i fkrabiles,longitndine:quoque incommenfirabileseffé.
- Namfi dicds eas effé longitudine commenfurabides; fe-
- quitur effe ipfas quoque patentia cimenfurabiles,quod
eft contra fuppofitionem. Nam pofire:funt incommen-
< furabiles longitudine.. Refolutio autéeins demonflra~
tionis quam attulimus illaeft- - Omnia guadrata ha-
bentia proportionem inter [¢ quam extremi srinmnn-
- mgrarum minimorum fua proportionis continyse pro-
\ porsionalinm;babét proportiont quam numerns qua.-
dratus.ad numerum quadratum.Sed quadrata duaris:
Ainearum longitudine commenfurabilium funt huinf~
- modi.Ergo.quadrata duaramliveari longitndine.com:
- menfurabilium habent. proportionem quam numerus:
- quadratus ad quadtarum numerum. Maior patet ex:
.eorollario 2.8.Minor paset ex 22.5; -
S Lemma.
DemonfEratum:eftin arithmeticis theoremate 26.8.fimi=
les planos numeros habere proportionem inter ﬁgud’ ;
numerns quadrasus- ad-namernm.quadratum. Con~
uerfum nero- theorema,numeros-habentes proportio=
nem inter [¢ quam numerns quadratus ad-numerum;.
quadratam effe fimiles planos ; nan- quidem -demon -
Joratur in libris aritbmesicis;, fed-eft @ swobis inwpre-
cedenti.theoremate libri buins demonflratum. Vnde
manifeftum eft numeros qui nomfant.fimiles plani,id
. eft non habentes lateyasnter fe proportionalia, won.
EE | lig
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“habere eriatw propertionem quam namerus quadrarws
ad numernm quadratum. Eam enim proportioné fiin-
ter fe hakerent, fequeretur fimul eos effe fimiles fuper-
Sierales: cuins contrarium off pofiwm, ¥os inguam non
-¢ffefiiiles planos. Brgo numeri non fimiles fuperficia-
“les non habent . inser féproportionem cam quam qua~
drausnameraggd guadratum numerum. - |
Anteqmam attingamus theorema quod eft decimo loco po
Jitum in hoc libro,illad ommnino faciédum eftut e pre-
ponamaus illad quod aulgo proximum locum tenet, Gi-
licet undecimum. Abiter enim fi fecerimus, demonftra.
itio sllius theorematis quod decimo loco feribi diximus,
non procederet a pr:iori,ur\ patebit in explicatione il-
dius.Itdque Campanus fiers oporsere relte indicanir,
dum fisum ntrinfque theorematis inuerteret.

Decimum Theorema.

Si quatuor magnitudines fuerint proportionales,
prima uero {ecundz fuerit commenfurabilis,ter
tia quoque quarte commenfurabilis erit. Quod -
{1 prima fecade fuerit incomme-
furabilis, tettia quog; quartz in-
commenfurabilis erie. A1

Sint. quatuor magnitndines proportio - : { RE
nales. a1 ut wadp ficy ad 2.5irg; * 1P < 5.\1 y
o commenfisrabilts magnitudinig,di- [ 1. 7% 5
o etriam vy efJe commenfurabilemma-
gnituding A.Cam enima fit commen- |

A‘ﬁtméilis'}s,:ﬁrgo' o babebir proportio-

nem

. T A S S -
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nem ad g qutam numerus ad numerum, per s buius.
- Sed.ex fuppofitione eft fcut wad C,fic y ad a.Ergo.y
ad # habebit etiam profortionem quam numerss ad
numerdm:.. Ergo.commenfurabilis eri magnitudo
| magnitudmr A prer 6 buit(/;. Rurfus fit « incommenfi-
vabilis magnitudini:g, dico étiam v ¢ffe incommen(i-
“wabilem 4.Cum enim o fit incommenfurabile g,igivur .
-#om habebit proportibnem ad ¢.quamnumerssad ni+
~merum per 7 huiusEff autem:ficut s adgsitay ad a,.
“Ergoneque yad #proportionem habebit guam numes
s ad numernm.Incommenfurabilis eft igiruriy ma~
| ;g’nimdini-ﬂ}zm@.;Iam?ag*.ﬁ’z;itggue. quarnor magniruds

v

- nes ¢t catera. Corollariam.™ .

* 'Sifuerint quatuorlinex proportionales , fuerimtgue dus

prioves,ant duz pofteriores inter f¢ cimenfurabiles por
‘ Lenti tantum;CRICY 2. quOqUe AU ETUNE POtentid tan~

guentibus theorematibus 28.29.¢7*alijs.

. "' Vndecimum Theorema. . -
reperire duas lineas rectas incommenfurabiles,
hanc quidé longitudine tantum,illam uerd non

menfurabilem. L

Sit linearetapropofira a,repe- R
rzendx[z}n': du.ae linee oM e
senfurabiles linea malia qui-  ~ R TG L

tum comenfurabilés.hoc probatur per 22.6, ¢ per hog-
theorema 10.quo corollario utitur demonftrator in (6

Propofitz linez recte(quam és' wocari diximus)

longitudine tantum,fed etiam potentia incom-
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dem longitudine tantimsalin S
wero etiam potentia incommé B @

; 2ty 2 — i 3 i i
furabilis. Afferantur numevi TGN
duo B, yinter [¢ rationem eamnon habentes qui qna-

dratus numerus ad quadratum numerum,hoc eff, ne .

1 o 3 . /7 ;
Sfint illi numeri fimiles plam: fiasgne ficur numerns

ad numeram yita quadrasum dinex « ad quadratam

\alteriys linea qua fir . Quomodo: uers id fias, didici-
mis per lemma illud pofitum in theoremate 6 buins §i-
bri.Commenfurabile eft igitur quadratit line« w,qua-
dratolinea 4 peré buius libri. Et quia numerns 8 ai
numerumynon habet eam proportionem quam name
vits quadrasns adnumerum quadratum:neque etiam
“quadratumlinea w ad guadrarii linex a habebit eam
proportionem quam numerus quadratus ad numeric
quadratym Ergo linea « eririncommenfurabilis longi
-tudine tantum linea a per o bwins libsi.  Sicitag; re-
pertaeftpriorlinea,nempe 4 incommenfurabilis longi
“tudine tantum linex propofire que efta. Rurfusre-
 periatur media proportionalis inter x,hqus fit « per 13,
 6.Eftitaque ficut linea w ad lineam ajita quadratiili
'neawad quadratum linea « per fecundum corollarium

20.6. Sedlinea« q/}in‘commen]hmbilz's longz'tudine‘

Ainea #,ut modv conclufum eft Evgo quadratum etiam

| dinca u eritincommenfirabile quadrato lines s,lbegfé—

cundam partem poftremi theorematis.Nec te impediar
quodillud theorema 10 loguarur de magnitudinibus
comenfurdilibus ¢g° incémenfurabilibas. Lines enim
gnando confyderantur carnm logitudines, nt fint fon-

gimdine '

__ B
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gitudine comenfurabiles ant I
sncomméfurabiles linee,ma ™ e 2o 3’3"3 .
tudinis woce compreben-  ~ Mekagropr 1 2

%Z:emr, @ c;of_ztrc\zj,f}t' con- B 16 oL
{Bderantur at magnitudines , ut finr magnitudines
commenfurabiles fine incommenfurabiles, de longitu-
dinibus ipfaram linearum loqui intelligimus . neque
sum quicqunam de potentia linea intelligimus Nam ma
ignitudo linea et spfa longitudo, cum linea:nibil alind
Jit quam longivudo fine latitudine. De quadrasis ue-
0 nibil eft neceffé ita logui,quia magnitudo ipfins gua-
drati eft ipfum, guadrasum . posentia enim Juadrati
| non dicitur.Cum ergoqdadratéi lines o fit incommen-
| furabile quadrato linea «erit igitur per definitionem
linearum incommenfurabilié linea o incomméfarabi-
lis potentia linea v. Ergo linea recle propofire weluti o
quam éntld diximus, 5 ex qua menfivas cererarum
linearum accipi oportere dicebamus inter principiahu.
ins libri,reperta eft linea nlongitudine tantum incom-
menfurabilis.Eftiraque ea linea niwn fine rationalis, .
longitndine tansum incommen(urabilis, fupple lines a
Gue primo &7 ex [uppofiione rationalis cft.Reperta eft "
item linea « eidem linet wincommenfurabilis non lon~
Zitudine tantum Jed etiam potentia. gue lineasper /
definitionem linearnm incommen/urabilium lines ra~ '
tionali erit irrationalis. Nam in uniner(um [olet Encli-
des eas nocare éndyssid eftirrationales,qua ¢o longi-~
tudine ¢o potentia fint incommenfurabiles lines pro-
Dofeea,co ex fuppofirione iry id eft rationali. Hoc an~

N

fants TRUN

K
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tem problema licet in theorema conuertere, quomodo

diximus catera conuerti poffe. R
Duodecimum Theorema.

Magnitudines quz eidem magnitudini funt com-
menfurabiles,inter {e quog; funt'cé/tnéfurabﬂcs.
Viraque m.:gm’tudb- w, fit bommenﬁméilz's magnitudi-
. niy.Dico magnitudines etiam «,8 effe inter
fé commenfurabiles. Nam cum w fir commen
' furabilis magnitadiniy.igitur« ad y babe-
bit propartionem quam numerus adnume- |
rum habeat proportionem quamnumerns & |
ad numerum . Rurfws curh 8 fir commen-
furabilis y, igitur y ad & babebt propertioné’ | | |
quam numerns ad numerum. habeas itaque [ 1]
guam numerws ¢ adnumerymy, Sumantur * 7 P
minimi numers continuatiin proportionibus datis fe-

cundum. 472;_.%; mumerifint 4, Ao g
A4t gua fit proportio nume- &+ - - - - TR
N-UE G it prop ) ]

vidad numerameadé fitnu- €. 5, po o S0
meri § ad numernm x:qué e g -
10 proportio fit numert ¢ adnu ..
merum weadé fit numeri x ad o
numerii A Cumigitur fit fi-

cut wady,ita s ad firg aads fieut s adxceftitag; ut o

’
> s a
s

ady.ficnumerns d ad numerii x. W€ cit fitut y ad g,fic

gadwfirg; fient tadn,ira xada. Ergo ficut o) v, &.
ad 8,itax ad x.[ed modo probatii eft ficut evar|

«ad yitabadr. Per oegud' igitur proportioné 0,07

fiene

e




CLIBER ~X.° 34
ficns, « ad 8, itanumerns 4 ad numerym . Ergo per 6
hius libri, magnitudo w.orir commenfurabilis magni-

‘ tudini . £rgo mdgmmdmes q:m ezdem ﬁm: commen-
ﬁmzbzler dorcatera. : :

!1 Deamumtcrnum Theorcma. -

31 ex duabUs magmtudlmbus haec quldcm com-
. menfurabilis fit tertiz magmtudlm,alla uero ei«-
dcrruncommcnfurabilm,mwmcniurabllcs funt
- illeduz magnitudines.

Sint due magnitudines «, B. B ;, L
forro ) fit rertia magmmdv . RS

s

————t

v fitg; w commenﬂmbzlzs -
3pfi vifit eiam g incommenfurabilis eidem +. dico ma-
- gritudinem = effé incommenfisrabilem ipfi & Nam fi «
“effer vommenjfurabilis ipfi gicum it « commenfurabilis
Ldpfiyipfaguogue magmtudo 5 effet commen[irabili

mdgmmdmz y:per xa.cuius pofitum eft contrarium,
Déc:lmumquartum Theorema.

Siduarum magnitudinum comenfurabi- T
lium altera fuerit incomenfurabilis ma 't
gmtudml alteri cuipiam terti, reltqua 1
quoque magmtudo eidem tertiz incG- |
menfutabilis erit.

Sint dus magmmdme: comme/i;mbzler w3 ral- |
tera uero ipfarum,nempe « alters cuipid qua
Y Jit, incommenfurabilis efto . dico religuam |
guogae magnitudinem 8 effe incommen - ‘. ¥ C

K j

L
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ﬁzmbzlem ipfiyr.Namfi & effec commenfurabilis y,cum

etiam o fit commenﬁtmbzlzs B:ipfa quoque magnitudo
xmdgmtmﬁm Y erit cammenfurabilss, per- pracedens
theorema. Sed pofitum eft eas effe incommenjurabi-
les:quod eft faltuimpofSibile. Non ergo erit commenfi
mbzlz:ﬁ ipfiy. ergo mmmmtﬁtmbz[»'. Sidudrum erga
itudinum-€oec.. -~ Gorollarium.
'(Lge us fisnt commenfiarabilia incommelirabilibus, funt in-
 ter e incommenfirabilia. Sint mdgmmdme:,u,,s ins

comméfurabiles:fit ¢o* ma- @

gnitudo yeomenfurabilsip- g
[iacfiviremmagnitndoaci- . T 0
menﬁ;mbzl’u‘ ipfis. dico yyt' 1T M 1\ T

‘effeinter f¢ mcommenﬁﬂuér
. les: Nam ayy fnt commenfu umbzles,ex wibus & eff i in-
- commenfurabilis ipfi 6.Ergo per hoc theorema 147,86
fint incommenfurabiles. Sed 8,4 funt eommenﬁ:mba~
les,exgo-per hoc zpﬁcmtbeorem,ctm per Byy,afunt in-
ter [¢ incommenfurabiles.hoc anté corollario fepe uti-
tur Theonut in 23,27,38,¢5° alifs:
Lemma.

Duabus datireltis lineis mxgualzbm,mmmre id, guan—
to plus poseft maior § minor.

Sintdate duae zmeqwle; refte «
B, 0T 7,gu4mm maior fit €,
inneniédi g/i‘guanto -plas pof N
Sitlinea « ﬁ,ymm v. Deferi- « | B
batur ﬁtferlmm « B femicircw y
bus 4 8¢9 intra enm sfque -

Lﬂrrmu . &
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ad ipfius [emicircali circunferentiam: collocetur linea
reta w & aqualis ipfiyper primamypartiyEo  chinngd
tur puntia £,k linea dnéla, quc fir £ 8:Ciffar [ane an-

- gulum « A8 reium e pér 31.3.pratevea lineam « &
- poffe plus quam-linedn dque eftaqualid ipff i tantd-
que plus pofJe guansum off guadsatum lines 9.8, per
. 47.1.. Similiter quoq; dnabus datis vechs,linea. utrji-
que potens repersctur has vatione. . Sipy-dus dasa re-
+£3& o 1 Boinueniendags proponatun linea que ntri-
~qHe pofSse. applicentur imer ¢ eofiruquo angulumre-
- Cbum conficidt,quifis wd 8,¢5* ducatur linea, a. puntio
wwin punilump.conflar iremlinean wfaoffe eam quam:
wquarimus potenté quantis e ambe-n sng,per 47 1.
-~ Decimumquintum Theorema.. -~
 §{ quatuor reét preporcianales fuerint, pofsicau-
3 tem prima plulquam fecunda tanto\i[uitum eft
.quadratum linex fibi commenfurabilis longitu.
i{gjne:tertia quoque poteritplufquam quarea tan.
ito quantum eft quadratum linex {ibi commen-
Afurabilis longitudine.Quod fi prima pofsit pluf-
‘quam fecunda quadrato linez fibi longitudine-
incommenfurabilis: tertia quoque poreric pluf-
‘quam quarta quadrato linez fibi incommenfu-
rabilisfongitudine.
Sint quatnor line refta froportionales u oy ficut wad’
 Biitayad Apofiskdiisem « plafgnam B tanto quitum.
 Sguadratum linegpoficg; y plufguam A quadrato
Jmm & Dicofiafuerit commenyurabilis. longssndine i~
Y RN IR ‘ K iy i
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nex eritetiam y commenjurabilislon 1
 Gitwdsnelinea 3fimausem w incommen’ |
ﬁtmbdu lvn(gﬁmdme ﬁrem lined-serit |
fimiliter 5 incommenfuyabilis longitu- 11
. dinelinént. Beevenhnguod.oft frear | |-
-l Bttt yiad weemitdrrams R qaﬁdmm '-’\. o
- dinex wad guidrarum linea ,ita qua- ¢ ey & 3
dratum lineey ad gnadrasum linez 4.
- JEr28,60 . -Sed.ex ﬁ;ppoﬁm)ﬂe 7u4dmw lmm % xqmp
Aia funt quadram linearnm 8, quddmto wero limee 3
#qualia funt.quadrata hnearii ot Bftigitur ficut pro-
_portia qnadmzmm earum-linearsm g, ad 7uadmm
dinea Cipuproportio guadratorum. duaravn linearum
# 2, ad guadraswm limea &, - Per difiunliigizur pro-
pomonalzmtem ficut quadratum lineg ad 7uadmm :
lmeoe Biita quadramm liiee ¢ ad guddrdmm linea s,
Efti ztaque weluticad B fict ad a,per fecundam pdrte
‘22.6.Per cotrariam ergo Propomoncm Jficut g ad Litd
- wady.Erat antem ex fuppofirione ficut w ad 8, kB
“dtayad A Per equamigitut proportionemeft
wtaadwrtayad?. [taque per decrmam buins.fi| ¥ he. |
 weft commenfirabilis longirudine spfi «,erir quoque
commenfurabilis longztudme ipfiz. Siuero incommen-
furabilss faerit o'ipft sjerit fimilirer smcommen|urabilis
¥ zpf z Ergo fi quamor recte proportonales (y*c.

Dccnﬁumfcx;um Tl‘lcorcm\a. O

'-,u|~

Si duae magnuudmes commenfurabllcs comporla-
tur,tota magmtudo compoﬁtaﬁn,guhé partibus
L commen{urabilis

\




CLIBER X.© . 36
commentfurabilis erit. Quod ﬁ tota magnitudo
compoﬁta alterutri parti commenfurabilis fue- "
rit, ille due cluoque Partes commcnfurablles

erunt. - - SN
Componanmr due magmmdmes commenﬁ;mbdes x By
€y. Desorotam. . S TRV A S
: C : .
magmtudmem R S e T NS 4
- Ryft f ngﬂlﬂ‘ ]mr W ,ﬁ"_... v
“tlbtlo‘ u,&,,@ 76&( ' ( % \l. \.\_.‘- Q\ it Ly ;'\\\.:\\{

‘menfurabilem r/ﬁ- Cumenimug &9 Cy fint Comme

Jirabiles,metietnr ipfas quadam mdgmmdo cimnnis-
4mb4mm menfra.Metiatnrigitur, firg; o, Coomitasy;..
| AmeEtiatur o iRy MELLELHT quogise tommmdgmmdz—

. nemcompofitamay percommunem coceptioné. Que-

.

\\

‘cunque magmmdo metrtur duas alias,mesitir quoque” |
Compofitams e illis.Sedk eadem wmetiehubiir wpip 'y ex
fa f"’f itione, Ergo R MELILUY & £y 1,05 0 7. Commerz/k-
rabils eft itaque ay utrig; magmtudmz w 8,0 B y.Sit
praterea ay. tota compoﬁm commenfurabilis alteri ex
duabus & 8,6 v:fitg; illa « 8. Dico dnasillas 2,8 effe:

~ commenfurabiles.Namcum n y-¢o* a Bfinr commen(s

rabiles,metiatur ipfas communis gmedam menfura: fit-
antem illa magnitudo A.Cumiitaq; ametiatur « 8 ¢o°
« y,relignam quoque magnitudinem & y metietnr ma-
&nitudo a per tlans communem conceptionem Quic-
quid metitur totis, ¢o* detraltum metitur ¢ reliquis..
Jedeadem s metiebatur magnitudinem « g.ex fuppofi-
tione. Ergo A metitur utmnque B0 R 7.Commenﬁ4~

__ ¥abilesi itaque funt « 8,8 .itaq; 4 amba parses theore-
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cmatiswera.. .. Corollavium. .~ . -
" Strpta magnitudo fuerit commenfurabilis alteri ex dua-
tis magnitndinibus totwm magnitudinem componen-
sibus,erit etiam ¢ relique ex duabus comméfurabi-
Bs:Nam frrora magnitado ueluti « y ¢t commenfura-
bilus magnitudini & v.ergo perfecundans parrem huins
theorematis 16,magnitudines u £,8 y funt commenfis-
vabiles. ergo per priorem partem cinfdem theorematis
magnitndo « y erir comenfurabilis fingislis 838 5. Hoc |
“corolfario utitur Thean in demonfirationei8,¢ aliorié
theorematam. omifJam tamen eft Euclidi ;quia facile
widekatur pr catera fere covollavia. .. S
 Decimunifeptimur Thedrema. = - -«

Si duz magnitudines incommentfurabiles compo-
nantur, ipfa quog; tota magnitudo fingulis par-
tibus componentibus incommenfurabilis erit. . .
Quod fi tota alteri parti incomméfurabilis fue-
rit,ille quoque Frim_a:’ magnitudines inter fe in-

commenf{urabiles erunt.
Componantur-enim duse magnitudines incommenfira-
5 éi[es«ﬁ,ﬁ . Dico totd ma & g - »
itudinem icang; T
o ® > HEricHngs s

magnitudinia £,8 y inco-
menfurabilem fore. Quod i negesur incommenfiurabi-

leseffe y e £,metictnr ipfas quadam magnitudo.me~
diazur iragueea que fit afi fieri poteff. Cumigitur a
 mevatay per i¢ y u, 2 Bymetierur fimiliter veliquima-
 gritudinem & vfed pereeeadé A metichatur ¢ a. Ergo |
xp,




~ |
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- w B,Byfunt commenfura- « B >
~biles.Sed ex [uppofitionee- - LA o
| wdrincimenfirabiles fieri _»

ergo ni poteftuty o, B fint comenfurabiles: funt iray;
incimenfurabiles. Eadem uia demonfrari poteft ma-
 gnitwdines wyyy Beffe incommenfiovabiles. Ergoay fin+

- gulis magnimdz‘nibm « B, v ¢ft incommenfurabilis.

. Rurfits «y alteri magnitudini,nempe ipfi « 6,fit incé

L menﬁtrctbilis‘.«&ico:éq'dm‘ o 6,8y efJe incommenfurabi-

tdes,Nam fi commé[urabiles fuerint, metietur ipfas ma-

- gnitudo quadam.metiatur.firg; 8. Cumigitur A me-
LIALAT o R, By, MELICLUT. QHOGHE totam mdgm’tudz’nem;
w v.fed per te Ametichatur w8: ergo Ametietur yu,e €. -

-Comenfurabiles itag; funty a,u 8. Sed ex fuppofitione
erant incommen|urabiles. illud antem fieri nullo modo
poffe certum eft,ur fimul fint &5 commenfurabiles ¢

incommenfurabiles . Nulla ergo magnitndo mesictur
« 6,8 y.Ergo incommenfirabiles funt « 8,6 . Eadem
| quoque nia demonftrari porefbelludidem.fi pofucrimus
| magnitudinern wy effé incommenfirabilem ipfi & v.Er-
' ! gofs dna magnitudines incommenfurabiles ¢orc.

. Corollarium. .- |
Si-totamagnitudo fucrit incmenfurabilis alreri ex dua-

bus /métgnima’mibw‘tomm magnitudinem componen-~
tibus,erit etiam ¢o° reliqna ex duabus incomméfura-
bilis.Nam fi tota magnituilo ueluti wy ¢ft incommeni
*wabilismagnitudini g v,ergo per fecundam partem hu
| 44 theorematis 1y magnitudines x £,8 v Junt incom-
=2 L
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menﬁ:mbzle; ergo per przorem partem eiufdé theore- ”

matis magnitudo vy erit mcommenﬁzméz]zs fi ngultf

« 8,5 fhoc corollario ntitur Theon in a’emonﬂr.mone
=3 theorematis, &9 aliorum.
, ~Lemma.

Si pdmllelogmmmum 4pplzremr ﬁwmdum lineam re-
(Fam,linedque illa tanto plus excedar parallelogram-
mi latw,guanmm eft alterum latws 1pfius parallelo-
grammi:illudparallelogrammii fic applicatam, eft «-
quale alteriparallelogrammo,quod fit ex ﬁﬁzomém‘-
linea,qua falte fant per applicationem zfzf s pdmlle-

logrammi fecundum lineam illam.

Hoc per ¢ manifeftum uideri jzatefi tamen qum rqaerzmr-

inter catera,demonfirationem eins aﬁ'eremm' Secu—
dum lineam retam « 5 ap- o

plzcemr parallelogrammam
“w dycuins alteris latus fit 2-
quale illi portioni linea.re-
e, quaexcurrit extra pa-

« > B

mllelogmmmu Dico Pamllelogmmmu u A effe aaqaale-

fuperficiei reﬂanguloe quafitex o v,y R.quod per f¢ pa-

tet,ut modo diximus Nam quia quadratum eft 2 g,li-

nea 4y eft aqualis linex gy : eftg; Pdmllelogmmmum_

a a,id quod eft [uperficies rectangula u v,y 8. Ergofi jm-

mllelogmmmﬂm dpj)lzcemr ere.

Decimumo é’tauum Thcmema,

51 fuerint duzx re&zx lincz maequalcs & quart:e:
parti quadrati quod defcribitur 3 minore,2qua-

le

L
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leparallclogrammum applicetur fecundum ma
lorem,ex qua maiore tantum excurrat extra la-
tus parallelogrammi,quantum eft alterum latus
ipfius parallelogrimi.Si praterea parallelogram
mum fui applicatione diuidatlinea illam in par
tes inter fe comenfurabiles longitudine:illa ma-
ior linea tanto plus poteft quam minor, quantd
eft quadratum linez fibi commenfurabilis lon-

 gitudine. Quod {i maior plus pofsit.quim mi-

nor,tanto quantum eft quadratum linez fibi c5-
-méfurabilis longitudine: & praterea quartz par
ti quadrati linex minoris 2quale parallelogram
‘mum applicetur {ecundi majorem,ex qua ma-
iore tantum excurrat extra latus parallelogram-
mi,quantum eft alterum latus ipfius parallelo-
‘grammi, parallelogrammum fui applicatione di
uidit maiorem in partes inter {e longitudine c6-
menfurabiles.

g O
rum maior fit y.Quarte antem T =
parti quadrati linex minorss «, |
‘hoceftipfi quadrato quod defcri- ]

bitur a dimdia linea a,aqualepa "
'mllelogmmmﬂm fecundum lined

R ysapplicetur, quodrelinquat ex . |

linea g partem excurrentem gqualem alteri leitew' ip
Jius parallelogrami:fitg; illud parallelogrammis quod
fiat ex & a0 y: (hoc nero quemadmodﬁ fiat,docet Cam
pands in fine demonftrationis 13,)fir quoque commen -
£ L i
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ﬂft.:métlif‘lmgz'tzfdiﬁe linea g nipfi REEE
linea av.Dicolinea 8. plus poffe. +r>————=
quam linea a,tanto quantum eft -
guadratum linea: cuinfdi fibiipft

linea,dico & v,Jongitudine comen “
farabils.. Secerur enimlineagy }

in duaspartes aquales in puncio .

wponathrque lincam « L aqualem effe linea A v:veliqua,
lergo linea ay erit aqualis linex 2. Cwmg; lineare-:
(Ta gy dimifa fit in partes aquales in punctac,in par-,
tes ansem inaquales in puntlo afuperficies reftangn-
la conténta ex & A, dvy cum quadrato linee «a, aqualis
&ft giadrazo linea v.per guinmmtbeoremaﬁcundi i
briltaguce fuperficies rectangula contenta ex € a, sy
iquarer fumpta cit quadraso lineg v irem quater fumr
proseft aqualis quadrato limea y quater [umpto. Nam.
aqualia gue funt aqualirer mulnplicata,fimul equa-
Liafunt. Sedfuperficieire(tangule contente ex £ &,
|y guater fumpte equale eft quadrarii linex wex fup-,
pofirione Nam pamllflogmmmum ex € fydh y pofitum
eftaquale quarte partiquadrati linee . Quadrato
\nevo linee n<quater fumpto aquale eft quadrarum i~

nea 18.Nam linea 23 eft dupla ad lineam 4 «.quadra-
1o antem linex « y quater fumpto aquale eft quadratii
linea ¢y. Similiter enim linea ¢y dupla eft adlineam
vy.Ergo quad ratalinearii u,h g funt equalia quadra-
tolinea ¢y.Quocivca quadratum linee ¢ y mains eft

gudm quadratum line « tanto guantum eft quadra-
-tumlinea & ¢.Ergomaior linea ¢ v plus poreft quam

minor-
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minor u quadrato linex £3.Nunc antem demonftran-
dum eft lineam ¢y effe longitudine commenfurabilem:

ipfilinea #7.Cum enim ex [uppofirione linea ¢ # fitlon
gitudine comméfurabilis Zvﬁ Ay :ergolineatoracyerit
longitudine commenfuravilislines & yper fextum de-
‘cimum theorema husus libre. Arquilinea xy eft £qua-
s linex ¢ . Ergolinea tota ¢y eft commen(irabilis lon-
gitudinelineis gy a, Componantur illa dualinea e
\unam lineam efficiant Cum itaque lineatota gy fircs
«menfurabilis logitudine duabus lineis anius loco fum-
ptis €2,y M. Ergo lines 8 Ly 4 unius loco fampte funs c&
-menfurabileslongitudine ipfi lineay aper fooyndam
pareé extidecimi theorematis huisis libri. Quare erif
xefidus linea s Acommenfurabitis longitudine erit tota
linea e 1,per priovem partem einflem fextidecimi theo-
rematis.hoc ipfum tamen probari fq;g]}ﬁer corollarin
anobis pofitum poft16.Ergo linea 8y plus poteft quam:
linea-wquadraso linea fibi commenfurabilis longitudi-
ne. Rurfuslinea g y plus pofsit-quamlinea « tanto
quantum eft quadrasum linea ibi longitudine commé”
Jurabilis:quarte antem partiquadrasilines « aquale
fecandum lineam 8 ¢ parallelogrammum applicetur;
gquod relinquaz ex-kmea gy portionem aqualem alteri:
ipfins laters:firg; fuperficies rellangula contétaex g 4,
«1,demonftrandum eft lineas ¢ a,a reffe inter [¢ longi-
eudine commenfurabiles. Manentibus conftrutionibus
€& fappofirionibus pracedentibus fimiliser démonftra-
Limus lineam ¢y-plus poffelinea o tanto quantum cfp
iuadmtm lineag a.Sed ex fuppofitione linea gy plue:
' , L g,
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+ poteft quém linea astanto quantum eft quadratum li-
-néa fipi commenfurabilis longitudine. Commen/urabi-
&is eftiraque longitudine linea gy lineat a. Ergolinea
compofita ex duabus 83,4y eft commenfirabilis longi-
tudine inexd a,per fecundipartem [extidecimi theo-
vematis buins libri . Quocirca per 12 huins , fine per
priorem partem fextidecimi theorematis,linea gy et
comenfurabilis longirudine linea compofite ex g 2,0y,
Sed tota linea compofita ex g 2,4y eft commenfisrabilis
longitudine spfi ay. nam 8¢ eft aqualis ex anté dictis
3pfi dy-Ergo linea 8 y eft longitudine commenfurabilis
apfi Aysper 12 buins. Quare €95 linea & 4 ¢ft longitndi~
ne commenfurabilis line & y,per fecundam partem
Jextidecimi theorematis. Ergo fi fuerint dus ree li-

nea inequales ¢r-c.Quod demonftrandum erap.

- Decimumnonum Theorema.

Sifuerintduz re¢tz inxqualcs, quartz autemp ar-
ti quadrati lineg minoris @quale parallelogram-
mum {ecundum lineam maiorem applicetur,ex
* qualinea tantum excurrat extra latus parallelo-
grammi,quantum eft alterum lacus eiufdem pa-
rallelogrammi: i parallelogrammum preterea
{ui applicatione diuidat lineam in partes inter {e
longitudine incommeéfurabiles, maior illa linea
tanto plus poteft quam minor,quanti eft ?ua~
dratum linez {ibi maiori incomenf{urabilis lon-
gitudine.Quod fi maior linea tanto plus pofsit
" quam minor,quantum eft quadratum linex in-
‘ commen{urabilis
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commenf{urabilis {ibi longitudine : & praterea
quartz parti quadrati linez ‘minoris 2quale pa-

 rallelogrammum applicetur fecundum maioré,
€X qua tantum exCurrat extra latus-‘Parallclogré-
mi,quantum eft alteruny latus: dpﬁus.;cparallelo‘

1 grammurm {ui applicatione diuidit: maiorem in

 partes inter fe incommenfurabiles longitudine.

- quarimaior fit y: qiarte ag T
< té parti quadrati minoris nem

4pflic¢tur]@rdnddm' linegey, .
~ quodrelinguar ex linea 6y par
- tem excurrentem aqualemal-.
< tertlareriipfins parallelogram -
misfieg;illud parallelogrammum ex ¢ a,y: incommen
furabilis antem longitudine fit 8 4ipfi #y. Dico lineam:

 eypoffeplus.quamlinea u tanto,qnantsm eft quadya-

sum linea incommenfurabilis fibi longitudine Snt pri-
mmum exdem conftenttiones ¢o* ratiocnids uie,qua in
_proximo theovemate. Similiter oftendemus lined gy
- poffe plus.guamlinea s tanto,quantumeft quadratum
line a3 Reftat ut demonfbremus lineam ¢ y effé incom:

menfurabilem longitudine ipfiag. Cum emm linea 8 &
fitincommenfurabilis longitudine linee n'y ex (uppofi-
“tione incommenfurabilis etiam longitudine erit linea
Ly ipfi lines Avy,per vy huins:fed a7y eft commenfurabi

.. Ais ambabusilineis 3,4 fimul compofitis, quia Ay eft

‘?.!\;'



~aqualisipfi €2.ErgoCyeft in-
- 'commezy%mbilzk ambabws g7,
ANy fimul-compofitis, per 14 hu-
- dus Exgoper fecandam partem

cdns librilinea compdfitaexes, |
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feptimidecimi theorematis ba-- .. | ..

A y fimul ¢9* wmins locofum~ i

ptis eftincomméfurabilis lines |

2 A.Ergo per priovem parté einfdé feptimidecimi.theo<
rematis linea By eft incommenfrabilis longitudine k-
meat d.Lineaigiur gy poreftplus quam lineaw tanto
‘quantum cft quadratum linex incommenfurabilis fibi
longitudine. Rur[us linea gy pofSit plus linea  tanto
‘quantum eft quadratumlines incommenfirabilis fibi
longitudine: quarta antem partiquadrasi-linex « 2-
guale parallelogrammum applicetur fecisdivm limeam
B 7,7uod relingudt excurrentem portionem' linez 8 y
 aqualem alteriipfius latericfirg; illud pavallelogram-
. mum ex lineis g 4,0y, Demonfirandum nobis éft illud
Aineam B ¢ffe incomriéenﬁ:méilem longimdine, linex
AN y.Maneant enim exdems confiructiones ¢ ratioci-
- mandi wiz:fimiliter eziam oftendemus lineam 8 y poffé
 plus-quam linea » quadrato linea ¢ 2. Primum ex [up-
s pofitionelinea g y poteft plufquam linea & tanto quan-
tum eft quadrarum linez fibs incommenfarabilis lon-
gitndine Ergo linga gy erit incommenfurabikis longi-
\tudinelines ¢ 4. lsaquelinea compofitaex ¢t,nr &5
unius loco fumpta erir incommenfurabilis longitudine

lineag a,per fecundam partem feptimidecimi theore-
matis
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_g;;" ‘matis libri huins . Quare ¢ e 1

g per primam part? eiufdé theo- *—— —~Z

‘n‘ ‘rematis,linea gy erit incommeé

]

furabilis longitudine linea com
. pofiteex LY. Sed linea co
- | pofitacx 83,4y eft commenfi-
rabilis longitudine linea ny,e0 1
quia B¢ eft aqualisipfi Ay ex

. -anteprobatis. ltaque hnea £  eff incommenﬁfmlili:
longisudineipfi Ay per1a huins Ergo per fecundi par-
‘ tem einfdem feprimidecimi theorematis,linea & 1 eftin-
i commenfurabslis longitudine linex & v . Quamobrem
i fuerine duzreitainaquales ¢se.

S Lemma. |

% Coum fir demonflratnm lineas longitndine commenfura-
1+ 1 biles omnino potentia guogue commenfurabiles effe,eas
T . wero qua potentia funt commenfurabiles non omnine

- —

A ™l

.
o

| longitudine quoque commenfurabiles effe,fed e[fé poffé
¢ longitndine commenfurabiles &g incommenfurabi
+ les,conftat filinea propofiee (quam jwrie) nocars dixi-
| mus,eandemque rationalé drecentioribus)linea que~
dam fuerir commenfurabilis longitudine,illam nocari
' debere rationalem, ¢ commenfurabilem non longstn-
dine ﬁ)lum,ﬁd etiam potentia. Nam linex longitudine
 commen(urabiles,omnino potentia qunoque commeny-
vabiles ant.Quod fi propofira linea,quam rationalem
wocant,quadam fuerit linea commenfirabilis potétia:
 Jfiquidem ¢5 longitudine etiam cimenfarabilis ipfi fue
 vit, uocabitur illa rationalis, &' commenfurabilis ipf
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longitudine ¢o* poté’tict,Siuera\ ipfilinee propofite, qua
 rationalem wocant,linea quadans potentia.commenfn
rabilss, longimdz’ne eidem fierit incommenfurabilis :
wocabitnr ¢o* illa rationalis , potentia tantum.com-
menfurabilis. o
I;ﬁlx dus noces atsxhs agnior qua funt in exemplars-im-
 preffo,non funt in uesufto:¢s quod fequitur,continua-
ta feriefCribitur,addita particulayep hoc modo, jwmls
 yopoficitaque dicemus:  Rationales enim nocat Eucli-
des (ut eft snprincipijs busws libri) illas lineas que fune
linex propofira quam iwdu' wocar,fine longitudine ¢
potentia commenfurabiles.fiue potentia tantwm. Sune
samen ¢ alie linex refte longitudine quidem incom
- menfurabiles linex propofite, id eft +§ jury, fiue dicasra
1 sionali,potentia tantum eidem commenfurabiles , eo;
uocanturrationales ¢g* comenfurabiles inter [e ea ra-
tione qua funt rationales.fed ¢ ille eadem poffunt ef-
[é comenfurabiles inter [¢ fiue bongitudine, ¢g ideo po-
tentia quoque,fine potentia tantum. Et quidé fi fuerint
inter ¢ commenfurabiles longitudine, wocabuntur ¢o°
ipf& rationales longitudine commenfirabiles,ut tamen
Simul incelligatur potentia quoque comenfurabiles ffe.
' Quod fi potentia tantum inter fe fuerint commenfura-
biles,nocabuntur ¢ ipfa rasionales potentia tantum
-commenfurabiles. - Corollarium.

Quod antem linea dua fine plures rationales ¢o* commé-
furabiles longitudine ipfi rationali fint inter ¢ commé
furabiles longitndine,hinc ciftas Namcum fint ratio-
nales ¢o* longitudine commenfirabiles ipfi primo ra-

rationali,
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tionali,ex autem magnitudines qua fant 4ni-¢o* eidem

‘commenfaurabiles fint incer fe commenfurabiles , per 12,
buins.Ergo linee rationales ipfi primo rasionals longi~
. : : doer y [
‘tudine commenfurabiles,funt inter [¢ quoque commen

furabiles longitudine. Sed quaptii ad eas attinet,que

~ fant rationales porentia tantum commenfurabiles ipfi

-primorationali fieri omnino neceffe eft usilla quoque
-inter [¢ fint potentia falsem comenfirabales. Cum enim

" quadrata earsm fint rationalia,erunt commenfurabi-

“lia quadrato lines propofira qua dicitur primo ratio-

'nalis \tague per 12 huins spfa quogue inter fe erunt cd'

menfurabilia.Brio linea eorwmfun: inter fe potentia
faltem commenfurabiles.Sed nibil netar eafdé'effe pre-

.tered longitudine inter f¢ cémmenﬁmbz’les. Sit enim li,

wea o vationalis, fitg; linea .- *
eidem lineg-arationali poren > —

i
~—i

tia tantum commenfurabilss,
‘boccﬁ.longi-mdine'mcammenﬁtmb’ilis elde.fit pratérea
‘alialinea y linea & longitudine commenfurabilis (hoc
enim effe poffe conflat ex principijs buins libri)per 14
buins, lineay eft incommenfurabilis longitudine ipfili-
‘neew:fed quadratum linea wéft-commenfurabile qua-
dratolinex g ex/ﬂpoﬁuone: quadratum item linea
eft commenfurabile eidem quadrato linea g, per fuppo-
fetionem.Evgo per 12 buins;quadratum linex v eft com
menfurabile quadrato linez . Evgo lineay erut per de-

' fimtionem rationalis,potentia tantum commenfurabi-

lis ipfi lineg wficut ¢ ipfa lineak. Danturergo dus

.- rasionales porentia tantum commenfurabiles ipfi ra-
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 sionaliinter [¢ uerd longitudine commenfirabiles. Hic
 obiter repetendii e[fé puto,qnod antea diximus in diffi-
Btione linearit rationalinm, Campani, caterifg; de-
inceps ab eo latinos geometras inuexiffe illas uoces fine.
terminos,ut quafdam lineas nocarent rationales poten

 tid tantum,quafdd uero longitndime ¢ potentia,qui-
bus nunquam Euclidem ufum ¢[f¢ reperies.ha enim uo
- ces longitudine ¢o* potentia nunqnd veferuntur ad ra-
tionaliratem ant irrationalitatem,fed [emper ad com-
menfurabilitatem,qut incommenfurabilitatem linea-
rum.Qua peruerfiones [olent verum-per [¢ difficilium
etiam diffienleatem ¢ obfcuritarem augereltaque re
monitum itemm~at7ue~ iterum uelim,ut princz'pz'omm
id eft fimplicinm terminornm fimplcem nim diligenter-
intelligas ¢o retineas,neque quicquam externum ady
mifcendum exiftimes. | -
Vigefimum Theorema.
Superﬁeics re&angul'aiccnt'e;nta exlineis rectis ra-
tionalibus longitudine commenfurabilibus fe-

cundum unum aliquem modum ex antediétis,
rationalis eft.. '

Nam.ex lineis « 8,8 y rationa-

. . . - & B e
libus longitudine comméfi~ T
rabilibus ﬁmndum-um‘i ali- | 1
quem modum ex antedillis - .
&

cétineatur fuperficies re(ta- | :

gula qua fit ay.dico [upetficiem ayeffe rationalé, De-

fersbatar enim d.linea o  quadratum o acrationale oft
itaque
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. itague quadratim illud .« nex. definitione. Ciingue fir
. commenfurabilis longitudine lineaw 8 linea & v,2qua-
« lisg; fit linea « & linea & a,commenfurabilis iraque lon-
| Gitudine evit linea g alivea gy, Effautéficut lmea ¢4
- ad lineam € y,ita quadratum awddfuperficié reftin-
| gulam wy,per primam fexti, Sed-modo conclufum eft li
~ 1'neam g 4 ¢[Je commenfurabilem lines & v.Ergo per de-
! cimam huins libri quadratim:ax eff-commenfurabile
- [upeérficieiveltanguld ay.Sed quadratim a o eff ratio-
 nale:itaque per definitionem [uperficies w y eritetizira-
| tionalis. Exgo fuperficies refhangula corentaepregtera.
- Sed ¢ aliaguadan defcxiptione placet idemdemii-
Jtrare.Prior enim demonflratio quadr atum: minoris I
L segcofcripfir,nunc mutato cafu demonftrationis qua-
'« dratum maiovis deferibamdisSit fuperficies: rectangib-
' la gy contenraex lifiels nar 3: 5 tigrsi v

tionalibus inaqualibus lon- | .
gitndineinter e commenfu--T - |
tabilibus « By fitguemae 7 0 Vg
ior uy.Defcribatur ex linea: — l |

‘wyqHadratum avy. dico parallelogrammum y € ratios
gl effe.Nam binea wypeft commmenfurabilis tongitudi-
nelineaw Bex fuppofitione:fedlined aneft aqualis i
nee wy.Ergo linea Aweft commenfurabilis longitnd;-
‘nelinea «p:fed quam proportionem habes avad ag;
eandem habet quadratum Ay adiparallelogrammuni
v B per primam [exti. Exgo pero buins libri commen-
farabile eff quadratum a y parallelogramo v B: Qua-
dratum antem Sy rationale effe conftar,quia eft quas
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<-f,dwm linea rationali,nempe « . Imqhe per defini-
-tionem , parallelogrammum etiam v Cerit rationale.

Praterea cum demonfErationes ille nideantur loqus de
20 fdmll'elagrammq quod fivex duabus lineis,quaram
-alterafit ea propoficaqaam primo loco rationalem di-
“cimus, unde diximus menfuras caterari linearum ad
cillam comparataram capi oportere, altera nerd fit eidé
sprimo’rationali commenfurabily longitudine,que eft
“primd [pecies linearum rationalium longitudine com-
-menfurabiliumyahum cafum afferendum puto de al-
tera [pecie,lmearam inquam ravionalium longitudine
-eommenfurabilinm,ut dsmonflremus generalem buins
.theorematis uevitatem,neq; fruftrain eo pofirumillud
extitifJe fecundum unum aliquem modum.ex antedi-
Ehis Siritaque linea pri= ;o

£
mo rationalis « B: fitetiam [ —
Jparallelogrammum y # con | R f
tentumex lineis yo A vae L. W
e . B . ) o T & v
tionalibus id eft lmee pri- | | 0 o o L,

‘mo rationali « B commenfu |
rabilibus longitudine. Sint tamenille dualines vy o
diner(x ¢ inaguales linea primo vationali « €. Dico
parallelogrammii y a effe rationale. Defcribatur qtia-
dratum linee Aofitg; a2 .Primum conflar lineasyi,
¢ffeinter ﬁ-co;ézmen/krdbile;_long{;udjne per 1z buius.,
~ Nam pofeum est utrique effe. longitudine commen k-
rabilemipfi a ¢.Sed s aeftaqualis linea« 2. Brgo linea
v erit com;\nenﬁ:mbilu longitudine linee 3. Sed qué-
admodum fe habet linea y ad lined iva fé habet pa-
- rallelogrammum




)
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 vallelogrammum-y A ad quadratii ag;per prima féxti.
_Ergo per decimam buins parallelogrammum . & erir.

commenfurabile quadrato % Sed g}zmdqﬁd'mm azeff
commenﬁirdbile quadrato 'linéx"&“c,ihjq _li’_’_34 Vo pofi-
- taeft comenfurabilss longitu.dine,@eé «B,quz eft pri-
mo rationalis.Ergo per 12 huins, parallelogrammisy 4 |
eft comppenfurabile quadrato lines « p. Sed qhiadvari -
linea « g eft rationale per definitionem. Ergo per defini
tionem quoque figurarum rasionaltwm-parallelogram
mumy derit etiam rasionale. . Nane reflat alins ca-
s tertia [pecier,linearum inquam ravionalium longi-
tudine commenfurabilium,qua funt ipfi quidem linea
primorationali « 8 commenfurabiles potentia tantum,
sraque rarionales tamen. inter [ uero longitudine com
menﬁ;mbile: Jfintipfz lineayss d,mancat itaque eadé
conftrultio gus in proximo cafis modo linee o o fint -

" rationales potentia tantum commenfurabiles ipfi « p:-

inter [¢ werd fint longitudine etiam commenfarabiles.
Dico fic quoque parallelogrammumy a effé rationale.
Primo probabitur.ficus modo dictam eft parallelogra-
mum y & effe comméfurabile quadrato 4 3:fed quadra-
tum linea « 8 eft commenfurabile quadrato 2 3. Ergo

- per 12 huins parallelogrammum y serit commenfura~

bile quadrato linex o 8.f¢d quadratii linee o # eftra-
tionale. Ergo per definitionem parallelogrammum
erit etiam rationale. tunc autem cafum notandum ti
bi memineris. Quum enim uentum erit ad 26 theore-
ma,adillius theorematis demonfirationem ¢ intelli-
gentiam illum tibi ufus fore intelliges.



EVCLIDIS ELEMENTOR.
Vigefimumprimum Theorema.

Sirationale fecundum lincam rationalem applice
-tur,habebit altertitn latus lineam rationalem &
‘commenfurabilem longitudine line, cui ratio-
 nale parallelogrammum applicatur.

Hoc theorenia. ot seluti artisgogmn , 4
precedentis. Rationaleenim pa- [ _
vallelogrammum « v applicernr .
Jecundum lineam.« 8 rationale e
“#no aliquo modo-ex antediltis, . |
feuelfirilla primo rationalis.fine alia ipfi primo ratio~
nali commenfurabilis,idg; longitudine ¢o potentia,uel
potentia tatum.his enim tribus mods dicitur linea ra-
tionalis. Dico lineam 8 y ¢[Jé rationalem ¢ longitudi-

- me commenfurabilem ipfi linex w 8. Defcribatur enim
' quadratumlines « & quod fit w . Rarwonale eft igitnr
quadratnmaafed co parallelogrammum wy eft ra-
tionale per pofitionem. Ergo per definitionem rationa-
Liit qua in fe conuertitnr,fiue per 12 buins, commen|a-
rabile eft guadratum a 2 parallelogrammo u y Eft an-
tem ficnt quadratum a & ad parallelogrammii «vy,ita
linea ¢ ad lineam ¢ y,per primam fexti. Itags per de-
cimam huius,linea A& erit commenfurabilis inee gy,

- fedlinea ¢ aseft aqualis linex 8 «, commenfirabilis eft
ergo linea « Blinex B y.Rationalis antem eftlinea « g,
Rationalis ergo erit ¢ linea 8v,¢5* commenfurabilis

longitudine lines u 8.Ergo firationale ecundum lined
rationalem ¢o'c. Lemma. '

Lineq



~__Er gioniani incomméfurabilisefblongitudine linea nig

-

Linea potens [uperficiemirratio- . .y i

nalem , eft irrationalis. Pofr .=

enim linea o« fuperficiem irra-.. .

tionalem, hoc bt quadratum qnod ab.e deferibiturae

qualeefto area irratiohali- dico lineama effe irratio-

malem. Nam filinea « effet rationalis,rationale quogue

effer quadrarum ab illa-defcriptum:. (ficenim oft pofiti

inter definitiones) fed espofitioneestirvusionale; irra

tionalis ¢ft ergo linea w.quod demonfirandum erar.
Hicinferitur quoddam fcholium , quod-lemmatis in-

[feriprionem haber, fedillud nihil alind efrquam demi-

—T

Srratio quadam fequentictheoramatis. - v
Vigefimumfecundum Theorema.

Sy e

. . ) e R R \. ' R . S :
Superficies reGtangula contenta duabus lineis re-

L, D
P
: MRV VI

ctis rationalibys potedia, tantum cdmenfurabi-
libps,irrationaliseft. Linea autem que illam fu

uero medialis, . . e
Superficies enim rebagnlany > - o 0 s
comprebendatur adusbus’ a3 5
lineis rationalihws porentia - o
tantym commifurabilibns,
que fint « B,87. Dico fi-
perficiem illam effe irratio- R .
nalem, o lincam gmilldm potefl, irvationalem etiam
effe:uocetnr dutem medialis, Deferibasny enim d linea
 wk quadrarum e a. rationale eft itags quadratim a 1,

*

ipcrﬁcicmp tcﬁ,irratidpalié& ipfa eft: uocetur

N
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%&,t.S{u ua-'fn.:

2, [ o bic tia tantum commenfiurabi-

St 1@.-.“ Gy tione funt ill inter fe poten:

S Z e lanie linex sy (nam ex fuppofi~.

(.1«‘% ler)aqmli:‘é,qﬂ&hnca B . )

d‘-.,;’,. 2

3

Iinm-:miimmmmﬁwdbi—- -
lis lon gtt udtm fergo‘ erith~ -

" ®

g . o vy .o y A
 ira quadratuma Nad parallelogrammans .y, per pri-

mamsfexti.incommenfurabile. eff ergo qnadratum a &
parallelogrammo u y per fecundd partem decimi theo-

vemasis buins.ibri.Sed quadratii aw eft rationale : ir-
rationale eft ergo pavallelogrammum o y. Quare &5 li.

nea quaillud parallelogrammiiwy,boc eft ea qua qua-
dratum ip[i parallelogrammo aquale deferibit, irra-
rionalis evit per lemmia poftremum . Nocetnr antem me-
dialis b vatione,quia guadratnri quod ab ea deferibi-
tur,aqudle eff parallelogrammo quod comprebendirar
aliness & € By, itague media ipfa proporsionaliter in-
tercdit inter illas lineas o 6,8 y perv7.6.qn0d demon-
firandum erar. Hac antem ot deqiea boc libro agi-
tur.fimpliciter ulom dicitur:illa wero.enins innentionem
tradidit lib.6.theoremate 13.dicitur pten droxoysy. Ne-
guie omnis wim dvinosor ¢ff potens fuperficiem irrario-
nalé,fed eatantum quaeft media Pr’opoh-ionalz inter
dnas lineas potentia mnmm-commenﬁtmlailes.'Cczmpa
nus in propafitione apud eum 19 addsder, diciturque (i

]ze.rﬁc"tcs medialis: 7uod"ta-m‘é' nion eftita *i‘m‘ellzge-n’d;};‘.
ut omnis fuperficies medialis contineatnr ex duabus li- -
neis rasiomelobus porentia ranism comméfirabilibns.

T boe

 nea A ¢ lineaGy.Eff antem ficurlinea & ¢ adlined g,




. oo f o LiIBERE .{x,tli VLE L . 46
hocenim refellicsir: per [equétiatheoremara 26.¢5 2.
-ubi fuperficies medialis cotiners dicirur ex duabus me-
-diatthus potentia vanthm commenfiirabilibus Tragna”
. flperficies omnis e la&dwéw‘ﬁﬂi;fmtimdﬁbm ;
potentia taﬂtﬂmﬁa“bﬁimﬁ‘lr‘di’ihbﬂ}r'i'bmp'r@b‘%,- me-
dialis dicitar,fed nobgconnerfo, ut omnis medsalis fis+
perficies rectangula fir comfmbepfa dudgw? reclis ra-
tionalibus p&ﬁhﬁ_&,%4}}%Wt‘f[hﬁﬁbbmicy?enih :
e medialischmprehenfa duabus mediabibus porentia
<tantum commenfiirabilibus . féd tamen in uninerfim
, Japerficies quam poteft linea ngedmlis‘ eftesipfa me-
dialis. Lepway s © - 0 000
Si fine duct linea vecla,erit ficus prior ad feundi,ita qua-
dratum quod 4 priori deferibitnr,ad parallelogram-
x  mum quod comprebendstut @aubus llis vectis. Hoc

~
"

* e

).

Lemma nihil aliud affers-quars §uod theorema primii

dibrifexts. Sintduse refte? xu.Dico ficuteft linea L
adlineam « v,ita quadrati ‘

dineycad paml]‘elogmma'- o AT
mum comprehenfum exge, | L
KT H Dcﬁn’bamr-enim qua+ ke ,

p

cdratii linee \yfitgy 2 Q05 Y
complearsy -'pard%dogf{em? I
mum .Cum igitnr linea a . fit xqualis linea « 8:fir an
tem ficut linea Avad lineam njita 7uddmt‘um'.nz ad
Parallelogtammum ¢u pers.6.Ergo ficnt linearg ad li-
neansvn,ita quadratnm A3 adparallelogrammum Qv
Ef antem quadratnm Lquadratum linee . Z,pdml-

' glelogmm’m'um' uero g w. id guod comprebenditur dua-
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» buslincisstonEftergo fieut lingas 2 ad lineam v, it
_quadratum linde «2 ad parallelogrammum compre-~
. henfum lineis duabus ¢ «un. Es econnerfoficur paralle-

M logrammiicomprehenfum duabus lincw o2 ad qua-
dratum linea s 3,itd liviea s ad lineam « &

-~ Vigefimumtertium Theorema.

uadrati linex medialis applicati fecundum linez
rationalem, alterum latus eft linea rationalis &
_incommenfurabilis longitudine linex fecidumy.
quama pplicatur. - o
Sit linea medialis w, rationalis

uerdfiry 8¢ quadrato-li- &
nex « parallelogrammii re~ ] |
Ctangulum equale S aappli- | 1.
\cetur [ecundum lineam:¢ v, .
-enins alterss latws fit y#.Di~
co lineam y f effe rationalem
¢ longitudine incommenf
rabilem lines ¢ y. Cum enim-
linea o fi medialis,poreftpam. ... . .o
rallelogrammum contentum ex lineis rationalibus po-
tentia tantum commenfurabilibus.pofSit itague paral-
lelogrammum reftangulum 3. fed ex fuppofirione po-
teftesiamparallelogrammum g 4. aquale eftigitur pa-
vallelogrammum & 4 parallelogrammon3.Sed ¢o* am~
bo parallelogramma funt equalium.angulorum, quia
Jant reSangula.Aequalium uero. & aquiangnloram

parallelogrammorii latera que funtcirca aquales an~
| - gulos
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- gulosreciprocam. inter ¢ proportionem habent perr.
- fexti.proportionaliter ergo evit ficut linea €y ad lined
ewitalineas ad lineam v #. B igitar ficur quadrari
i linea gy ad quadrarsm lineg vn,ita quadritum linea
s ad quadratnm lineay aper 22 féxti. féd quadrati
 linea Gy eff comméfurabile quadrato lined vx: eft emm
+utraque linea rationalis. comméfurabile ergo erit etid
: quadratumlinee v quadrato linexy aper 10 huius,
1 fed quadrasumBinea g efrationale. ergo fimiliter ra-
- tionale erit. quadratam lines y Mlinea. ergo yAerit ra
tionalis. Eequoniam linea? eft lmgimdineincommm
farabilis linee sw. namilla funt potentia tantum inter
. fecimenfurabiles Sicut antem linea «3 ad lined vv, ita.
“quadratum linez st ad parallelogrammum ex amba-
Zm' lineis«g;un contentum per lemma proximum. in-
 commenfurabile eft ergo quadratum li(tcfx 2 parallelo
| grammo ex lineis « 3 per [ecundam partem decim
theorematis huins libri. Sed quadrato.linee <t qua-
dratum linexy & eft commenfurabile: modo enim pro.
batum eft uerdque lineam effé rationalem Ergo per 13,
 buins,quadratam lineay et incommenfurabile pa-
rallelogrammo ex lineiss 3. Sed parallelogrammum
lexlineisy &,y geft aquale parallelogrammo ex lineis
wan,ut modo probatum eft.Ergo quadratum lineey a
eftincommenfurdbile parallelogriamo ex lineisy sy 6.
hac uerd pars brenins concluditur per corollaris ano-
bispofirii poft14 theorema.Sed ficut f¢ baber quadrarif
dineayaadparallelogrammum ex lineis dyy¢; itafe
babetlinea ay ad lineam y 8 per lemma proximum:
e N.ij

i
i



EVCLIDIS ELEMENTOR.
sincommenfirabilulongitndine eft-itaquelinea 2y li-
neasy B.Rationalis eft exgo lineay 4 ¢ longitudine in-
commenfurabilis linea y 8.quod demonftrandum eras.
Hoctheoremaeft aivispocor proxime pracedentis. Ve
uero fieri pofSit quod requirit hoc theoremasfeilicet ap-

plicari quadrarum linee medialis fecundum lineamra

sionalem, repersenda eft tertia linea Propoﬂionalts fi- -
cut docer 11.[extisita tamen.ut linea rationalis fir pri-
ma,fecunda fit linea medialis qua poteft quadratum
applicandum Nam [aperficies quz fit exc prima ¢o ter
tia eft aqualis guadrasomedia per 17 fexci.
Vigefimumquartum Theorema.

Linea re¢ta mediali comméfurabilis, eft ipfa quo-
que medialis. L
Sit linea medialts ufivg; linea illi

commenfurabilis & fiuelongi=
tudine ¢g* potentia.fine poren —_—
tiatatumurvelteaddidieCa- . » -}

panus,¢o'in uetufto e‘xmp[r
7i graco legimr. dico lineam B
effe medialé.Exponatur linea
rationalisy A,¢o* quadrato li- IR
nea o equale parallelogrammym reclangulum appli-
cetur fecundum lineam y a.fir4; pakallelogrammii y s,
einfque alterum lusns [it linea « 4. Rationalis itag; ety
linea s a,¢5* incommenfurabilis longitudine linee ya,
per proximum theorema. Rurfus quadrato lines 8
aquale fecundum lineam y & applicetnr parallelogr-
mum

Ve

—~——
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mum rectangulum y2;cuine alterum latws it 3. Coim
agitur commenfurabilisfit linea alinex p3comméfira-~
“bile quogque erit quadrasum lines a,quadrato linec .
Jedquadraro lineq wegale eft y,quadrato antem li-
‘nea g aquale eft y :commenfurabile eft ergo parallelo-
grammam vy parallelogrammo y L.Ef antem ficut pa-
rallelogrammum y « ad parallelogrammam yg;ita li-
‘neasdad lineam A3 per primam [exti.commenfurabi-
lis eftergo longirudine linea v a linex 4 per 10 huins.
Sed linea aeft rarionalis ¢5 incommen(urabilis longi-
| tudine lineg vy £.Rationalis eﬂergo linea £z 2o incom
- menfurabilis longitadine linea &y per 13 huins. Ergo li:
| Bea’y My ¢ funt rationales potentia tantum commen|n.-
 rabiles.Sedlinea qua poteft parallelogrammum recta-
gulum comprabenfum-rationalibus potentia tantum
cdmenfurabilibus,medsalis eft per 22 buims Igitnr me-
dialis eft quet P_drdllelogrdm"mum ex y t,ag poreft.ld
acropoteft linea g,ergolinea ¢ medialis eff.
. Corollarium: 3
Vnde manifeftum eft fuperficiem comméfiirabilem fuper-
ficiei mediali,medialem effe. Nam linea que poffunt ta-
les fuperficies,funt potentia commenfurabiles, quaram
linearnmaltera,qus ferlicer poreft fuperficiem media~
lem,medialis eft, quare ¢o reliqua medialis erit per
hoctheorema 4. Same quemadmodum diximus de
lineis rationalibus ita dicendi eft in lineis medialibus,
nempe lineam mediali commenfurabilem effe eridime-
dralem, lineam inquam que fit comméfurabilis media-
- b fine fitlongitudine ¢ potentiacommenfurabilis,fine

-
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potentia tantum.in-unihierfn enim derum’ eft bneds
longitudine,commenfurabiles.effe-quoque potentia ci-
menfurabiles.Quod fi linea mediali fuerit alia commé
Jarabilis potentia, figuidem &o-longitndine comenfis-

rabilis fuerit,dicuntar ille inee mediales longitudine "

@ potentia commenfurabiles.fi uéro potentia tantwm
fuerins inter ¢ commenfurabiles,dicuntur mediales po
‘ ,temi,d.‘m'r_zmm commen/it_rdfbilﬂi- Sant antem ¢ alie
linex vefla longitudine quidem incomenfurabiles me-
dialipotentia tantum eidem commenﬁméiles,bce uero
dicuntur ¢o* ipfe mediales, ed quia commenfurabiles
funt potétialinea mediali, ¢5 ea ratione quafunt me-
diales,funt inter [¢ potétia comméfurabiles, fed ¢o in-
ter [ip[a compararapoffunt effé fine longitudine ¢5°
ideo etiam potentiacommenfurabiles, fiue potétia tan-
tum.Et quidem [ longima’z’ne,dicﬁmr 5 ipfz media-
les longitudine commenfurabiles,ut confequenter intel
Lgatur potentia quoque commenfurabiles effe.Quid fi
potentiatantum fint inser [¢ commenfurabiles,nihilo-

minus tamen ¢o° ipfa dicuntur mediales potentia tan- .

sum commenfurabiles Hoc loco addit exemplar graci;
quod antem linea mediales fint comenfiir abiles,ira de«

monfrari poteft.Quonid mediales mediali cuida funt

commenfurabiles:qua uerd fant eidem commenfirabi-
liainter [¢ quoqac funt comméfurabilia. Ergo media-
les funt inter ¢ commenfurabiles.hoc totumn§ eft Eu-

clidss, neque llius omnine geometra.nam. quum dici-.

tur,quoniam mediales medial cuidam funt commen-
furabiles,petitur principium. Praterea falfum eft firn-
‘ - plicirer

t
l

s




SO LIBER D XETTIC T gy
Pliciterlineas mediales effe commenfurabiles, quod pa-
tebitex theoremate 35huins libri,ubi propofitnm eftve-.
perire lineas duas posentiaincommenfurabiles cificien
 tes compofisum ex quadratisipfarii mediale,¢5 id pa-
rallelogrammum quodfirex eifdé mediale,ipfum erid
?"incommenﬁarabile compofito ex quadratisillarum.Cis
‘ergo _,rejgerianmr-a.luo medialia incomen[urabilia, cer-
- \tum eftlineas qudilla poffunt effe mediales potentiain-
i commenfurabiles, Zud;' neceffe eft effe eziam longitudi-

\ne incommen/[wrabiles.
! . .

o
" Parallelogrammum reangulum contenti ex li~
 neis medialibus longit-ucrine commenfurabili ~
» bus mediale eft. |
o EJ; lineis enim medz’alz’bmlnngz’tudiné comméfurabilibns
e B, Ry Contineatur jmmll‘e— y s
logrammum retagulii « y,
dico illud parallelogramum
¢ffe mediale.Deferibatur e-
‘nimex linea « g quadratum <
adi: mediale et ergo quadrarumillud » a. Er quonia
Hinea « g st longitudine coméfurabilis linee ¢y,2q8a-
Awgueeft linea o & linea 84, commenfurabilis eft ergo
Hongitudine linea g &, linea gy.fed quemadmodum f¢
\habet linea # 8 ad lineam 8y;ita quadratum & x ad pa
rallelogrammum wy per primam fexti.Ergo per deci-
mum theorema huius libri quadratum A « eft commen
Jarabile parallelogrammos vJed quadratii s ueft me-
o O

Vigefimumquintum Theorema.
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diale quia deferibitur a linea mediali.Ergo per corol-
larium proximi theorematis parallelogrammit wy erit
etiam mediale.quod demonflrandum erat. |

Vigefimumfextum Theorcma. ,_

Parallelogrammum rectangulum comprehenfum
duabus lineis medialibus potentia tantum com-
menfurabilibus,uel r._a.uonalc eft,uel mediale.

Propofita linea quz fit medials, alia reperitur posétia tan
tum commenfurabulis eidem per 11 husns. ficut de ratio-
nalibus shidem dictum efL.Ex duabus itaque mediali-

bus potentia tantum comenfurabilibus « 8,5 y.paralle

logrammum rectangulum compre- ,
hendatur quod fit wy.Dicoillud pa
vallelogrammaum effe ant rationale y 4|,
aut mediale.Defcribatur enim qua-
dratalinearii a .8y qne fint « 4,
8 ,mediale eftergo utriique per 22
buius. Proponatur linea rationalis -
w2 fecundii quam applicetnr aqua-

le qnadrato u # parallelogrammum |
rectangulum wo,cuins alterii lasus 3 8 x5
firz0. (hoc anté quomodo fiat dsxi-
mus in theoromate 23.) parallelo-
grammo uerd wy aquale fecundum |
lineam ¢ u,aqualem linex ¢x appli-
cetur parallelogrammum reftangn
lum ux,cuins alteris latus firox.(ur ¢ 7 Y

autenvidfiar,fuméda eft quarta li-

£

ned

[



B

LIBER X. 50

‘nea proportionalis ad lineas 4 u,nC,8y per 12 fexti,que
quartafit b xergo per 16 [exti parallelogrammum ex
6 .0 x erit aquale pamllelbgmmmo*ex linesa g, 87y.)
praterea quadrato 8 aquale fimiliter fecundum lined
xrapplicetur parallélogrammum veltangulum y a,cu-
ius alterum latus firxn.In eadem ergovecta linea fune
linea2 0,0 ix a.(Namilla parallelogramma fic appli-
-cata fecidum lineas 2n,0 p,xy funt rectangula,¢5 an-
W20 nxn 8 p equales duobus rectis,quia funt ipfi re-
k. Itagne linew 20,0 x funt 1n eadem linea retaper 14
\primi.idem dices de angulis § x 2,7 x'v. )Cum igitur me-
-diale fit utridque quadratnm «. 4,8 « Pdmllelogmmma
illis equalia w 0,0 A fimiliter medialia evunt.\lla antem
applicantur [ecundum lineam rationalé,nempe L u: ra-
‘J -tionalis cﬂergo utraque lineaoxn ¢ *’mcommenfk..
| rabilis longitudine linee 2 per 23 buins. Sed quia li-
\mea w 8,8y pofire funt potentia commenfurabiles:ergo
-quadratum « A eft commenfurabile quadrato g..fimi-

' li’i;er igitur illis #qualia parallelogramma woyn erune

Vinser ¢ commenfurabilia.Sed ficut f¢ habet parallelo-
 grammaum x4 ad parallelogrammum, ita f¢ habet Ii
|'nealb,ad linéam x & per primum [éxti. Ergo per deci-
\munmhuins linea 39 erit commenfurabilis longitudine
line x A Lines ergo 2 0,x A funt rationales, longitudine
inter [¢ commenfurabiles. inter fé dico longitudine com
\méfurabiles. Nam ipfi linee 2 x propter quam fint ra-
tionales,fant longitudine incommenfarabiles,ut modo
probatum eft.Ergo parallelogrammam contentum ex
\allis lineis 14,1 A eftrationale per 20 husnis. ¢t quoniam

b
|
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linecz 8 A eft equalis linea gjlinea; T
uero (B oegmzlu linex py: eyhgtmr' ' |
f cutlinea g Aad lineam pyjitali-» - pl: 2
“nea «Cad lined p3.Sed ficur Jinea ‘
- agadlineam g yiita-quadrari wu;’- SR
ad parallelogrammum «y per pri- -
mum [exti.ficut autemlinea u, ad T
lineam B ua pczmllelogmmmum SR

wyad quadratis ¢+ Ef} igitur ficut
yuddmm adad pamllelogmmmu '
«y,itd pzzmllelogmmu wyadqna-
dratii gr.quadrato anté « £ 2qua-
leef pdmllelogmmmu ud. paralle-
logrammo ausé uy aquale eft item
parallelogramii ux. quddmto nero-

4 )» v

Keequale of pamllelogmmu AEftigitur fi f cut ]mml-,
lelogmmu néad pamllelogmmu W, ita pamllelogrm f

'\ mitpxad pdmllelogmmu vA. Eff ergo per primis 4 fexti

ficwrhineay s adlinedax,iralinea o x adlinedxn. Ergo
parallelogrammii contentumex lineisd,un off aquale

‘quadratolinee e xper-17 fexti.fed pamllelogmmu ex

lineis 2 0,x A eft rationale, ut modo probati cﬁ,mrtomt- |

leeftergo quadratii lines o x. ergo linea § x-erit rasios
nalis.Bt quide i ipfa lineaingua o x fuerizlongitndine
comenﬁ:mbzlu linee o w,id eft linee g nipfi aquals, ra-

tionale tisc erit parallelogrimi ¢ » per 20 bhuins.Quod

[fifuerit longzmdme mcomenﬁ;mbzll»: zpf 1 linex ¢, tunc-

linew 0,8 x funt vationales porentia-tantii comenfisra- .

biles:fic igitur parallelogrammii o+ erit mediale, Exga

paral-

f

i
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parallelogrammii v v eris yelmedialenel vationdle: fod
parallelogrammit 4 v eft aquale parallelogrammosyy.
Ergo parallelogrammum o.y eris anr -medsale ant ra-

tionale. Quomodo antem reperiantuslineqmediales
potentia tantum commenfisrabiles rationald paralle
logrammum continentes, itein alie mediale continen-
tes, docebunt theoremata 38.¢5 29: - . .
Vigeﬁmumfcptimﬂm_T})ﬁgrcma). e
Mediale non eft maius-quem tmediale! fupesficie:
rationali. o Uk
Nam fifieri poreftmediale agfit - " vin 4

| mains 7"‘;'” mediale wy [““‘ Syt ""\

.Pérﬁdel z‘dfiﬂ?ﬂélll-» ?@‘#ﬁ}»ﬂ_ﬁga Creand : AN
& proponatur linearationa- | - . |
lis v, ¢ mediali o g equale <
fecundu lineam < applives. « Fucci il B0
tur parallelogrammums, cm- |~ 1|
ius alreram latus fit 0. ipfian - |
temmediali wy aqualeiseapp-s o do v~ )

ﬁr“mr?:f? W.dllc.lagrﬁmﬂﬂi':f - \ R IR
eliguumergo Careliquone = X %

aquale eft.fed per pofirionem 4 4 el vationale, ergo ra~
tionale etiam erit.x 8.Cumigisnrmediale fir ntranque
&R, ay,fitq; a € aquale iplesifinatiawy xéqiiale, ipfitn,
mediale eft ergo Atrunque etiam ¢ 0,0 . &0 ﬁ’c‘undum i
neam rarionalés g applictnr: rationalis eff ergontraqs

linea s, cn ¢y incommenfurabilis longitudine linez «

per23buins Bt 714.gmf¢mmﬁiozmlezdf A G, z'p/z‘é; &qua-

lexb: rationale eviam.eriex 8, ¢ ﬁmndum lineam ra-
O ijf o
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rionalemicyuebeiqualem wx *
4pplic4tur:mtibnzzlis eft ergo

linea v 0,2 romﬂien[izmbi'. e
lzslohgtmdmelmm m;")e Fc'r it ‘ Sl
biiins feblines wn vfbisgualis < ¥
linet «ergo lmeanteft ra- Pt
tionalis, ¢ comenfarabilisli--
. gimdine lMeae}n'_z,;}féH e linea |7
-‘-c:?n‘;‘dtiﬁfl‘dliktjﬂ@*'imfommeni‘-t—' ooty e
[urabilis longitudine linee 2. |
Ergo linea x« erivincommen-  § %
furabilis longitudime linez v 8 peir14 huins. Eft anté fi-

T

cut lineavx ad lineam v 4;ira 7’wddmti2 linee snad pa-

rallelogrammum ex «wn 8 perlemma faprapofitii poft

theorema 22.Incommenfurabile eft ergo quadratum li

nex un Parallelogrz'imo ex liheis"e W4 8 per 10 ‘bu‘iw;ﬁ’él :

quadrato linet «x commenfurabilia funt quadrata li-
nearié vund.ambo enim funt rationalia, ut modo pro-
batum eft.Ergo quadratalinearnm wu,ud funt incom-

menfurabilia parallelogrammoex lineis « w6 per 14

huins.parallelogrammo Mrﬁ“égé‘lz'hea “w,ud commen--
furabrle eftid quodfir bis ex lineis «un o (habent enim
propertionem ficut numerusad numerum, nempe frcnr
wnitas adbinariii; ane fieut binarins ad gaaternarii:

! itaque per 6 buius funt commiéfurabilia)Ergo per ean-
dem 14 huing,id quodfir'bis ex lineis s u,n 6 eft incommé-
[urabile quadraris inearumnn8.hoc brenins conclu-
ditwr per corollarinm 14 theorematis.Sed quadrata h-
nearum nxd ¢ id quod fir bis ex lineis « n,n 8 funr

| T - wqualia
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aqualia quadrato totius lines «4'per 4.fecundi.Ergo
- quadratumlines <4 eftincommenfurabile quadratis i
nearums w,u b per vy huins.fed quadrata linearum vn,
x funtrationalia:ergo quadratvmlines « d eft irratio-
nale.srrationalss eft ergo linea +0.Sed modo demifra-
téi eft edefferrationalé,quod fieri nullo modo poteft. non
igitur mediale maius eft mediali fuperficie rationali,
Vigeﬁmum'o&'auum Theorema.
- Mediales lincas inuenire potentia tantum comen-
{urabilesrationale comprehendentes,.
Proponantur dus rationales linea potentia tantum:com-
| menﬁsmhk’: G [4.
- -maturg; media pro- "
.. | portionalis inter eas
 linea y,firg; fiensli-  — —
! nea wnadlinea ¢,ita | |
| lineay adlineam 4 per 13 [exti.Cit igitur linea u,8 fins -

| rationales potentia tantum commenfurabiles,paralle-

Iogmmmu‘m eompreben]i;m ex lineis u,p,hoc eﬁqm—a

- dratum linea y (nam quadratii linea y eft aquale pa-
. mllelogn'imo ex lineis ;8 per vy [exti)eft mediale:me-
. dialis eft ergo linea v.Er quopiam eft ficut linea « adli-
ned g, italineayadlineam 4. eritficut quadratnm Iy
ne « ad quadratum linea gita quadratum lineg y ad .
quadratum linee 4 per 22.6.[¢d quadrata linearum »,

¢ funt commenfurabilia,quia linee u,8 pofitz funt ra-
tionales potétia tantis commenfurabiles.ergo ¢ qua-
dratalinearum v,/ fant etiam commenfurablia per

Yo

2| &
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30 bmwsergo@*\lﬁ- Gl e ARREIE
neay,d funteridpo- T Ty —
-tentia. commenfira- B )

Ivilerpvhdi[fmétiani: Ly
-Effantt linea y mé-ts v S RS S
dials Medialis ergo eﬁ etiam linead per 24 bm».r. Er-
go lineay,afunt mediales potentia tantum commenfi
rabiles. Dico.pratered eas continere pdmllelogmmmu
rationale.Cam enim fit ficut linea wad lineam ¢, jra li-
nea yad lineam 4 permutata ergo proportione erit fi-
cut linea a ad lincamry;ita linea 6 ad lineanm # Jed ficnt
¢ftlineawadlineamysita linecayad lineam B.ergofi- - |
cut lineay ad lined p,italinea 8 ad lineam a. .ergo pa-
rallelogrammum ex lineis v, ¢ft aquale quadratoli-
- mea B:fed quadratum linea g eft rationalé,qhia linea g
pofia eft rationalis Rarionale eft ergo jmmllelogmm-
mum ex lineis y,d.reperte funt ergo mediales potentia
tantum commen/itmbzles ratzonale contmentes,guod
ﬁtczendum erat. .. v

Vlgcﬁ mu mnonum Thcorcma

Medlalcs lineas inuenire. potcnua tantum comcn«
furabﬂcs mcchalc comPrchcndcntcs.

Profonamr tres rationa- .

les porentia tantum ci- 5 -
.menﬁ;mbzles wlyfm & «
-martnrgsinter lineas w, 2 i 2 —

& media proportionalis — : ‘
Jlﬁer13 6ﬁ4t7,fcut]¢_

nea
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nea g ad lineam yita linea Aadlinei « per 12.6. Cum
;zgzmr line a,8 fint rationales potentia tantum comen
ﬁtmbzles, ergo parallelogrammum ex «,8,hoc eft qua-
‘dratum linea cft medmle, medialis efFergolinea #.Er
feumlinea gy fine pgmma tantym commeqﬁ:mlnfex,
{ﬁtg ficut 8 ad ysita s ad.ergo A fu ‘jlotemzd tants
lcommenﬁ{mbzles fedlimea a et mediatis.evgolineas,
;em exiamwedialis erge [ines ajsfins wiediales, Poteh~
vl eantum commemfralbiles=DXes prateven éus conti-
"nere mediale.Cum enim fit ficue. lmm padlined y,ira
Aads permutatimergo f  ficut B adi ity ads, fed ficut
Rada itanade per dherfiom fine copttdriam propor
tionem, sz prebarwr per corollarium guarti theore-.
mati; libri quinti.Ttaque ficut & ad w,itayad «itaque
, paralldogrammumex.ayy eft equale _pdmllelogmma,
mo ex ;s per16.6.5ed parallelogrammiiexiu y per 22
buins mediale eft, ergomediale quoque erit parallelo-
grammumex ds. Reperte funt ergo mediales poten- -
tia tansum commenfurabiles mediale comprehenden-
te:,guod demonftrandum erat.
Lemma.

f
I

R¢ 'yrmre duos numeros quddmtor buzu/'modz,m nyme-.

rHS Gl eﬁic‘zmr ex ipforit additione fir etid quadratus.
Proponatur duo nmﬁerz « 8,6y fimiles fu f iperficiales,qui
. quomodo reperm— S
tursditant o5t in g prt gyt e
‘theovemate 9.fint - A
 autem ambo [mm sel ambo zmpam, it etiam ‘mator:

kA Et gum [fine d numero paripar Mﬁ’ramr,f e ab-
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am[mrz Impar v~ -

fiduus. eﬂpar,perw ‘ s A -”,.7 8 e
z4e’9~z.69Dem-._ -
pro isaqie S ydew S refi duw &y P‘“’ erit, Secemr nume

rHE .y m dﬂdb‘ farm &qudlesm pmu‘?o N, BUMEY 1S er-
go produé'lw ex multtphmtzone numerori w 6,6y cum:

NUMEro guadrmo produlteex malnplzcanone Yo in

[eipfamsefhiagualss quadrardproduio cx. muliplica-

rione b kin feipfum: per edqua demiffras Campanns

propofitrone g librio.quam: demonﬂmtzonem fumpfir.

ex 6 t}georemaﬁe lihri fecnndi Eft-auté numerns pro-
duttus ex: mulz;flzggtwnc‘ *Rif 'z,,guadmtw,gcrx '
Reperti funt erge dua nameri guadmtz,mfe alrer pro-

ductus ex .G 8 valter antem ex-mulpiplicarione y.a in-

Jespfum - qui campofiti per. . addironé’ effrciunt numeris
guadmmm > nempe froduﬁum éx multzplzmnone Bt
infeipfam. .- - Corollarium. .~

Ex hoc manifs ﬂum etid zllud oft repertoseffe duos nume-
rag quadratos,nempe altevim prodaﬁum ex multipli-
catsone & # 1n [eipfum,item- alternm ex multiplicatio-
ne y & in [eipfum tales , ut numerns quo excedst alter

alrerumiille: inguam numerys qui; produamr exviul-

nflzamone % B3y fit etian 7u4a’r¢tw quando #i-
delices numeri « f, 5y fuerint fimiles [uperficiales.

Quod fi ni fuerint fimiles ﬁq}erﬁcmle:,rcfem funtdno-

quadrati,népe alter produttus ex radice p.#,¢5* dlrer

produttus ex radice y &, quorum exceffus,id eft nume-

vus quo maior excedit mmorem,mdelzcet produﬂw ex.

emxwongﬁgmmrm” Lo

Lemmd.

[
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, Lemma. o B
“Reperire duos quadratos nunmeros bumfmdz e aompaﬁ.
tws ex, ipforum additione nefié quadrarus.’
Sit numerus Prodm"z‘w ex mulﬁphcanone numerorum

" v?"i'\. R :.:,‘ t( W \, Y ‘( \5\\ Yoar
a/ 9/ Yy x. 1 . e

ZQ‘A\’\

8t S ’

® B, ut dzxzmm" i?froxz lemmme,qugflm:m.
f ig; st o p%zr, Yy de idem nun;e%w 11
‘in duas pdrtes aqualesin tm&‘o A Manifeftum eff nu.
miérum quadyarum qui ft‘ ."f’f ‘nyyfuplzmuoneag &y,
tibm 7:¢ddmro Yadits y 4, t%hcﬂém ¢fe 7uad;:4to ?‘4-
dicis g perea quz difta ﬂmt in proxzmo  Iémae. au-
feratur unitas ex 4y, qna wnicas i 4is. Ergo 7u4dr4- \
0 produé?m ex: multqblzbdfzdne u,&,C‘x;C% guadmto
radscis y 3 i, minor eﬁ‘ qradrato Vadicis & h Dico ftague
numeril compofitii ex quadmta producto} per mulnplu-
cationt « 6,6 v,¢* quadrato radicis ys,non effe glia-
drati. CLod i dicas effe qmdrdm Jinisl oporter e effe
maior€ ant equalé ant minoré quadmto radicis € v.Pri
mii non poteft eo maior effe. Modo enim probatit eft nu
meri Produﬁ‘u ex ‘w C,B'y, unid Ci 7uadmto radicisys,
¢ffe minorem quadrato radicis ¢ a:fed inter 7uadram
radicis g & ¢o quadmmm radicis ¢, nullus medius
yuadmtm' interuenit. Nam mdzx B A excedit radicem
R,folu unitate que unitas in numevos dinidi nullo mo
do poreft. Aut [inumerus Produﬁm ex w8,/ y,und ci
7u4dmto radicisys effer maior quadratoradicis g+,
Py
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oporteret eundem numerum produltum ex « 6,6y und

cum quadrago kadichs ys.effe 2qualé quadrato radicis.

B d;cuins modoprobatis eff citrarinm.Sit ergo, figurdé
illud fieri poffe dicis;numerus productus ex o g, y.una

csm quadrato radicis v« aqualis quadrato radicss g+,

fieg; numerns u o duplus ad unirasé asid eft binarius.

Cum igitur totus numerds » ytoving nameri'y A fit du-
plus ex [appofitione,¢s nimerus anfirduplus ad uni-
taté A ergo refiduns numernsyw ad-refidui pumeris
SNy g .g"-“‘:» NAKEES! (ﬂ‘\"_“., AN Y{r\"l\;‘.u & ) .‘.“‘g e

et .

<y duplus erit per s, fieper Sz 7@ eiufde 7.Ergo
in dudi parses aqiales. dyuifis ft namerus yy.in pun~
ctoNumerns itaq; productys ex s £,8y and ci gug-
drasoradicsyof equalisgiadvaroradici s fe per
Rg]?nomfmﬁ LRAM UMY HE P .radﬁtﬁ‘w EX B yUnach
Guadraro yeff aqualis eidé quadrato radicis ¢ +.Er-
gorilmerss produltus exn &, 8y and cit quadratora-
dicis'y s 8ft eqiralis numera prodycho ex « 8,8y und cié
‘guad}é?é radicis ys,quia quanni ¢o* eidé fnt aqnd-
lia, inser Je quog; funt aqualia. [ed fi ab aqualibus «-
g't;l)dlz'd‘_‘ demas;qua remanét [int aqualia. Exgo nume-
vus productus ex u 8,8y, eft equalis numero producto
ex u 8,8 v-Ergo per v7.uel18.7.numerus u & eft aqualis
numero « g minor maiori,quod eft impofSibile Non igé
tur erit numerus produltus ex « £,8 y cii quadrato ra
dicis'ys,2qualis quadrato radicis ¢ « Dico fimiliter ei-
dem niimernm productii ex o« R,8y una cum quadra-
to radicis y« non effe minorem quadrato radicis g+.Si
enim fieri poffe dicas,erit ergo #qualis cuipiam namera
quadrato minori quam eft quadratns radicis gfit

ergd

5
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ergo numersns ille productus ex a £,8 v, 4nd cum qua-

~drato radicis y v qualis quadrato radicis £, fiima-
turque numerns 8 « duplus adnumernm a3. efficitur

Semiliter ut numerns 4 3 fit duplus ad nameris 2 y,itaur
etiam 8y [ecetur in partes.dyas aquales in punitos.
\ideoque fimnl numerns productusiex ¢ 8,8y onin qua-
drato radicis y erit aqualis quadratoradicis 8'¢.. :

s

1 k"/ N0 2% B P TEWTETERTON. MRt SIS

I “'.,. P | ,‘0 A [ Y 1 \‘-. *(v‘ .‘v'.~} .‘|‘ . ..‘ng ¥ H‘\\

BRI "i','-.‘a"" SRR S LR TR R T AR SER PR G R S
. (S B , .

-
S

Sed per pofiriont tui mumerss productis ex.« &, &y
tnd cum guadrato radicis s eras equalis: guadraro
radicis 8. 3’ejﬁfi;ﬁr‘e?§q ut numerns productus ex « g,
Byund cum quadrato radicis y« fit #qualis numero
Producto ex 16,6 y,una cum quadraro radicis yt,quod

eﬁszoﬁzbzlei\lamﬁ effée aqualis,cum quadrarus ra-

dicis y it minor quadrato radicis £ v;oporteret numeris

produtum ex o ¢, yeffe masoré numero produtto ex
« 8,8 Y,itaque fimul nece[Jé e[fet numernm 6 ¢ effe ma-
iorem numero « S,cum tamen fit eo minor Non erit er-
o numerus productus ex « 6,8y cum quadrato radi-
<is y &qualss nymerominori quam fit quadratus ra-
dicis ¢.Sed demonftratum eft neque effe poffe eidem:
fjmlem,neq; maiorem:igitur numerns ex «.6,¢ y una
<% quadrato radicis ysscompofitus quadratus e[Jé nul-
lomodo poseft. = '

Trigéﬁmum Theofcrﬁé;

Reperire dqas rationales potentia tantil commen-

P uf
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{urabiles huiufmodi,ut maior ex llis pofsit Plu{l
quam minor quadrato linez fibi commenfura-
bilis longitudinc. L . "
Efto propofita linea rationalis
« &, ¢ duo numeriquadra -
tiy N ds,husafmodsut-ex~ . [ /-
ceffusilloris v ne fit qua- .-

dratus numerus per corol-

larium priovis lemmasisexe T - -

duobus .modo dickis:defEribariirgue fuper linea u &6
micirculus w36 fiargs fiont numerns.y 4 ad numerum
ywitd quddration linea « & ad quadrapum alterins -
nce gueibapér bbidpfeun pl s sheosems
ins libri, g0~ ducatur linéd g 8.Cumigitir fit ficut qua-
dratumlines w & ad quadratum linex «2,ita numerns
y A ad numerum ys, ergo commenfurabile eft quadra-
twm line « ¢, ad quadrasinm linea « 2 per 6 buins fed
quadratam limea « g eft rarionale. ergo etiam ratio-
nale erit guadratum linezwy Rationalis eft ergo linea
w2.Cuma; numerws Ay,ad numerumiy s proportionem
non habeat guam quadratus numerns ad quadratum
numeram per 24.8.a deftrultione confequentis:neque
Jemiliter quadratum linea w¢ ad quadratum linex «3
proportionem habebit quam quadratus numerns ad
uadrarum numerum Ergolinea « B erit incommen-
furabilis longitudine linez « 2,per 9 huius.ergo hnea
& By 2, funt rationales potentia tantum ,'c‘ommehﬁzm-’
biles.Ciimaue fit ficut numeusy & ad numerumysita
quadratum linea « 8, ad quadratii lines a .per ener-

ﬁm
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ﬁzm ergo porpomonem que dicithr aiaspsdi Aoys,de-
monﬂmmrqwe per corollarium-rg theorematis libris.
ficut numerus y & ad numeram As,ita quadratum li-
nee o ad guaa’mmm, linee g Z,qm eftexcefJus qua-
dratilines ¢,fupra qiiadratum hnes-«% per lemma
pofitum poft 14 busus librs. fed numerus y # ad nume-
rum As babetyroportzonem quam numerns quadra-
tus adnumerum:guadratnm:Ergo quadratum lintie
‘ u Rad quadmtum linexcy fropomo»em ‘haber qudm
quadmtm numerus ad numerum- quaa’mmm.ergo li«
nza « ¢ eft commenfurabilis longitudine linee ¢2, per o
- bmw Eft autem-.quadratnm line u ¢ aqhale duobus.
7uadmm linearam a2,2.6: Ergo linea « g plus poteﬂ‘ :
quam linea ag quadrato lines ¢3 fibs commenﬁ;méz-
Ia longuudine. Reperta funt ergo duse-tationales poten
tia tantum camnﬁmtkder bm»fmodt Cy*c. 7#04.' de-
menfbrandamerat. . © Lemmas :
Rrpmr.e duas rationales potentia tantim commenﬁ;m-
ézleylﬁmufmodr;mmmdr plus poﬁzt qudm minor qid-
“drato.lmea [thi mcommmﬁwabzlps longzmdme
Proponatur lines rationa-
bs. o 00 numm—gmdrdn
dio y,e Hytalerae compofs.
tmexz[zf:nem[?eyﬂnefr -
quadrans peraleecilem- =% - e
wa fwm oft 29. theore-- -’A- N
ma. /mms libri deﬁr:édmrque fiperlined s cﬁmzar-
culus a3 & fiard; ficur numerns Ay adnumernmy ita
3u4dmmm linctapad quadratun- lineg «4: duca-
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mrque linea a puntto L in

fum‘fum Cquafic zﬁ,zue-~ '
admodis in pracedéti theo-
remate. fimiliter bicdemon (7 . .
ﬁrabzmm lineas aCuleeffe & - B
rationales potentia tantam '}'
commen/i;mhles. Et cum fit ficut numerus Ay 4a’ W=
MErUm ys, itd 7u¢dmmm linéeat adquadratum li-
nea . Per eucrfam ergo [)ropomom’m 7uemadmodn
numerus Ay ad numeram Avita guadmm linee « 8
ad guadmmm lmmz ¢, ut diximus in pracedéti theo-
remate.[ed numerns y A adnumersm A proportioné
nonhaber quam quadratus numerns ad quadratam
numerum per.corollarinm illatum 4 deftructione. confe
guentis 24. lib.8. Neque ergo. 7mdmmm lineewnp ad
gtmdmmm linea ¢ proportionem baber quam qua-
dratus numerus ad quadratum numeram. Ergo per 9
buins linea.xs erit mcammenﬁmabzlu Jongisudme i/}

neal €. Poteft dutemlinea ¢ plis quim linea ul ghas

drato linea ¢y fibs incommenfurabilis longzmdme Er-

golineaw B,xl funt dus rationales potemm tatum co-

menfurabiles, ¢ poteft linea u & plusquam linea %

quadratolinea? g fibi mcommenﬁ;mbzlx longzmdme.
Lemma.

Sifint dus linea recte habentes inter.fe alzqmm propor~
tionem,erit ut linearecta ad lineam re(am;ita. paral-
lelogmmmum contentum ex ambabus ad quadratum
lines mmom ex illis duabus Hoc lemma nibil amplius.
affert quam primum theorema libri fexti, itaque non

reperitur

/

e
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repmmr in quibufdam exempl;mém. ’
" Sunt dus reéte linee o ¢, yinaliqua proportione. Di-
' ¢o ficut linea « € ad lineam Cy,zm eﬂ'e [mmllelogram-
mumex « 6,Cyad quadratii -
€. Defméamr enmigud- -
drati inex ¢y, quod fir ¢
.y, comfleamrq, parallelo- e =
grammum « 4. mamfeffum L
s ‘eft ficut linea w ¢ ad lineam Cyita pamllelogrammu
“wa adparallelogrammum uel quadratam ¢« per pri-
. mam [extiEft antem paml]elogmmmum o« &l contentis
ex lineis €, y.cft emim aqualis linea ¢ y linee ¢ 4. pa-
i " rallelogrammum aurem ¢« eft quadmmm linex ¢y,
Ergo ficnelmea « 6 ad lineam ¢ y,ita parallelogram-
mum-ex «€,6yad 7u4dmmm linee €. quod de dg;zon—
ji‘mndum erat. -

Tngeﬁmum Prlmum Theorcma.

-

. a K &

cherlrc duas lineas mediales potentia tantum cG-
menfurabilesrationalem {uperficiem continen-
* tes,tales inquam, ut maior poflit plufqua minor
‘quadrato lineg fibi comen urablhs longltudmc

P roponantur dua rationales -

. &
Potentia tantum comimen ‘ﬁi —
ﬁ”’dézler «,C talesurma- - g
or u pofSit plus quam mi-

nor€¢ quadrato lines ﬁbz commenfurabilis longztudt—
ne per 30 theorema,fitd itg; parallelogmmmo ex u, 8
| aeguale quadratum lince y(quodfir reperta linea me-

QU
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" dha proportionalinempe.
lineay inter «,8,4t tra-
ditur libro f¢xt0) .Eft an-
temmediale parallelogrd. .. ——
mii exa, & per 22 huins bibri.ergo fimiliter mediale erit
quddratii linea . lineaergoy evit medialis. Quadra-

20 anté linea 8 #quale fis parallelogrammii ex v, 4, re-

pertu tertia proportionali,népe linea #, ad duas lineas

“yoBouttraditur libro 6. Eft antem quadratuin linee p

rationale.eft ergo ¢5 parallelogrammaum ex y.n ratio—

nale.Et quonidficut lineawadlineam 8,ira eft paral-
lelogrammum ex .8 ad quadratum linea g per lem-

- mamodo pofitum.Sed parallelogrammo ex «,8,4quale
eft quadratum linex y.quadrato auté linea ¢ aquale eft

parallelogrammum ex lineis x, a4 modo frobatii eft.
Eft ergo ficut linea wad lineam g,ira quadratum lince
yad parallelogrammum ex y,a.Sed ficut eft quadraris
lineay adparallelogrammum ex y,a,italineay adli-

.neam Aper lemma poficum ante 23 huins libri. Exgo fi—
cut linea « ad lineam 8, ita linea y ad linei 4. Sed linea
wef? pofita commenfurabilis potentia tantum linee £.
Ergoetiam lineay eft commenfurabilis potentia tanti
linea & per 10 huins.Sed linea y eft medialis,ergo etiam
linea A erit medialis per 2.4 huins. Et guoniam eft ficnt
linea x adlineam g, 1ta linea y ad lineam a.linedque v
poteftplufquam linea g quadrato linex [ihi commen-
[furabilis longzmdine per [uppofisionem.Ergo etiam li-
neay poterst plufquam linea & Zuadmto linea fibi ci-
‘méfurabilis longitudine per 15 huius Reperta funt er-

&°

|

I%“\I
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20 dua mediales potentia tantam coinm;’n/hméilef s
A,rationalem fuperficiem continentes,poteftque linea
plufquam linea a quadrato line fibi commenfurabilis
longitudine Similiter eriam vepersri poffunt due me-
diales potentia tantum commenfurabiles rationale con
tinentes,tales ut maior pofSit plufgua minor quadrato
linee fibi incommenfurabilis longitudine , quando ui~
delicet linea « poterit plufquam linea 8 quadrato lines
fibi incommenfurabilis longitudine . quod facere do-
cuit priug lemma pofitii poft 30 theorema buins libri,
Manente eadem conftructione poteft facilins illa pars
hins theorematis demonftrari ab illis nerbis. Er quo-
niam ficut linea « ufq; ad ea uerba,Sed linea w eft po-
fita commenfurabilis. Nam lineay, 8,4 funt continue
proportionales per [ecitdam partem 17. 6.Sed etiam w,
v,€ funt tres continue proportionales.Ergo per 11.5.erit
ficut linea wad lineamy, italinea 8 ad lineam 4.Ergo
- permutata proportione ficut linea . ad lineam gita li-
neay ad lineam a ¢oc. Lemma.
 Sifinttreslinea recte habétes proportionem aliquam in-
| terfeerit ficut prima ad tertiam,ita parall elogrammii
ex prima ¢ media ad pa- £ 4 o
rallelogrammum ex media
oo tertia. Sint tres linee |
refain 4lzgufz proportione L — T
« 8,87,y A Dico ficut linea |
«p ad lineam v 4,ira effé parallelogrammsim ex u ¢,
8y adparallelogrammum ex 8,y #.Erigatur enim
ex puncto a fupra lineam « 8 perfendicularis_{inm A

Q7
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: ﬁté,' illgas xgudlf{lmex;r’ . ‘ _ ;

@'e‘tpﬁé?oclimae_mdum»» — g ¥
tur parallela lineasn,e¢ra | 1

lis punhs By, nlmee | 1 . 1 [
ﬁﬂgﬂ P 3. YR 110 — 5 P

w s, parallele linea ducan- ,
tur By 0,4 x.Cumque fit ficut linea u £ ad lineam g v,
ita parallelogrammum o 2 ad parallelogrammum ¢o, |
 per primam fexti.ficut antem linea gy ad linedy d,ita
parallelogrammum g 4 ad parallelogrammum y x.Per .
 aquam itague proportionem erit ficutlinea w £ ad li-
neam v dsita parallelogrammum a 3,ad Pamlfelogrdm
mum yxEft auntem parallelogrammii « 3 ex liness « g,
B y.pofita cft enim aqualis e linex gv,eftq; parallelo-
grammumy x ex lineis € v,y 0. Nam. gy ¢ft aqualis li-
nexy,quiayt eft aqualislinee a« per34.1.Ergo fi fine
tres linea vefte ¢g'c.quod demonfbrandum erat.
Trigefimum{ecundum Theorema.

Reperire duas lineas mediales potétia tantum c3-
 menfurabiles medialem fuperficiem continen- -

tes,huiufmodi ut maior plus pofsit quam minor

- quadrato linez fibi comenfurabilis longitudine.

Proponantar tres rationales ,pyy, potentia tantum com-

méfurabiles,tales ut ;- o
. mea o plus pofsit quam — P —
' lineay quadrato linex " _ €

Jibs comméfurabilislon  _ g

gitudine. Et parallelo- r
| gramo ex «,8 fit £qha-

le
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le 7u4dr¢m‘m line& a.Parallelogrammum autem ex
w,& eft mediale,mediale ergo erit; ¢o* quadratum li-

' meq A.ergo linead eris medialis. parallelogrammb uerd

ex &y firaqiale parallelogrampum. exc 2w (Guod fir
reperta quarta proporsianaliadiineas 1,6,y que fit li-
neas,)Cum stague fit ficut parallelogrammum ex: a,p
ad parallelogrammum ex Cyy,italinea w ad linedy per
lemma proximis. Sed parallelogrimo ex a,¢ eft aqua-
lequadrasum linea a:parallelogrammo uero.ex g,y
: q/?l] aquale parallelogrammum ex a0 Eft ergo ficut li-
nea e adlineamy , ita quadratiilinea s.ad parvallelo-
grammumex an.Sed ficut quadratum linez sad pa-

- mllelogrammii ex My, italinéa Aad lineam « per lem-

ma pofitum poft 22 theorema. Exgo ficut linea « ad li-
neam'y,ita linea A adlineams.Sed linea i eft commen
Jarabilis potentia tantum linew.Ergo linea A erit com
‘menfaravilis potentia tantii linee . Sed linea a eft me-
dralis.ergo linea erit etia medialis per 2.4 huins. Ciig;
Jitficat linea wad lineay, italinea aad lineam «. linea
antem  pofSit plus quam lineayquadrato lines [ibi c&
menfarabilis longitudine.Exgo linea 4 poterit plusqua
linea« quadrato linea fibi commenfirabilis longitudi-
ne per 15 huins. Dico praterea parallelogrammum e
aneffe mediale. Nam eft aquale parallelogrammo ex

&,y quod eft mediale per 22 huins Mediale eft ergo fimi

- liter parallelogrammum ex 4,5, Reperta fant ergo duse

mediales potentia tantum commenfurabiles;nempe 4.
&gc. quod feciffé oportuis. Rur[us eadem ratione repe-
rientur dus mediales potentia tantum commenfurabi-

Q14
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les medsale continenyes buinfmods, us maior plus pofsit
quam minor quadiato linea (ibi incomméfurabilis lon
gitudine, guandocunque linea a plus poteris quim li-

c .
/

neay quadrato lmea fibi.incoméfurabilis longirudine.
«,ducarurque perpendicularis « . dico primo paralle-
Aogrammum ex y 8.8 A effe- .0 T
- aquale quadrato lines B o = F
dico fecunda parallelogram- | -/ \ "]
: p
tio parallelogrammis ex ga,
Ayeffe #quale quadraro li-
nea Ao dico quarto paralle- =~ - - {
logrammum ex £ v, x4 eff¢ o
to linea ¢ aita demonflraturCil ab angulo recto trid-
gulivellanguliad bafim perpédicslaris ductafit linea
wd.Ergo triangula « & a,0 Ay funt fimilia sots triangu
lo w £y, ipfainter fé per 8.6.Et cum triangulii gy
rum.Ergo per 4.6.ficut lineay 8 ad lined B«,italinea
$ « ad lineam g 4. Ergo parallelogrammum ex v £, 4
erit equale quadrato linex « Cper 17.6. Quod ad feci-
dum,parallelogrammii ex & v,y # effe aqnale guadm-

S ia T "I:emma_;,i;‘-;r;:-.:. SR
Sit triangulum veCtangulum ¢  y,habens reGum anguliv
mum ex B v,y 4 effe aquale
gaadrato lineay e, dico ter- §
aquale parallelogrammo ex ¢ wyy. Quod ad primsm
attinet,parallelogramii ex y 8,6 2 efJ aquale quadra-
it fimile triangnlo w p A fint igitur ambo tridgula «-
qualium angulornm per definitionem fimilium fignra-
16 lines wy,eadem ratione demonftratur Nam trian-
' ] gulum




 LIBER :X. "« [ 1 ‘6o
golum .8 yelkfimiletriangulo ety Eft igitur ficut li-

‘nea g yadlineam vitalinea ayad lineam 4 1.Ergo

parallelogrammum ex py,y Aeft aginale. quadrato I;-

" net wy.Quod ad sertium,parallelogrammum ex g 4,

Ay effe aquale quadrato linex @ w,itd.demonfiratnr:
Cum a recto angulo triangulirelagguliad bafim:du
¢ta fit perpédicularis,illa perpédicularis eft média. pro-
portionalisinter feChones bafisper corollayit 8. theo-
rematis libri 6. EfF igitur ficut lineaga adlined « a,ita
« A ad ay Ergo parallelogrammii ex € a,ny eft aquale
quadrato linea & «.Quod ad quartum,parallelogram
mum ex € y,a A effe aquale parallelogrammo ex.¢ wya f,
ita demonflratur-Cum enim;ficurmodo diti eft;sria-
glum « 8y fitfimile triangulo ¢ a,¢ ideo equalium
angulorii. Eft igitur ficat linea gy adlineam y o ita li-
healwadlineam a A per-4.6. E;*go per-16.6. parallelo-
Zrammum ex g y,a ¢ffe 2qua qﬂjzczmllefo ramMmo ex
B a,ey. Dicopratereafi compleatur parallelogrammii
reé?angulum ex By, & quod fitvy, compleatnry; pa-
rallelogrammii ejc & won v guodftbat. Alia: ratione de-

. monfirabityr.paraliclogiammum vy effe aquale pa-
vallelogrammo o & Nam ntrungue ipforum et duplum
 trianguli ay Sufier-41aEe que unins ¢ einfdem funs
' dupla,inter fe funsaguglia.ergigre.

. Lemma. S

Silinea recta fcindatur in partes duas inaquales, erie. ue

maior portio-ad minorem,ita parallelogrammam ex
tota ¢g* masore portione ad parallelogrammum ex to-
4a-¢g minere. Relly-linea:n & dinidatur in parses
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duas inequalesin punlloifirg;as maior portio. Dico
ficut «  ad lined« g, ita parallelogrammii ex g ay s ad
pdmllelogmm‘:’hﬁ exX Coy B, I
2 : -3

Defcribarur enim quadsaip rr—r——

. L . . N g . - € . o
lineewCquod fituyantera | |
punttos utriquae ey & pa--| - - -
rallela ducatur «t,manifefbii . "

eftficutlimea woad lined g, |
ita parallelogrammi « ¢ ad
parallelogrammii ¢z per pri- |
mam fexti.Eft autem paral- 5~ p
lelogrammum a3 conzentum
ex lineis puac.eft enimlinea wy aqualss linea «8,pa-
rallelogrammum vevo ¢ sft carentum ex lineis « 8,6+
Nam a6 eft zqualis linee a¢.ficut ergo linea av ad li-
neam: Cita parallelogrammum ex g « , o« <;ad paral-
lelogrammum ex « 8,6 «. quod demonftrandum erar,
Hoc lemma nihil aliud affert quam quod primum
theoremafexn. ... > Lemma. SR
Sifint dust linei réte-inaquiles;diisdatiirgne minor in
partes.duas aquales, parallelogrammum ex ambabus
Iinzis inequalibus eft duplum parallelogrammi-ex ma
" idore ¢ media minors. Quanwishoc lemma fit in gre-
co exemplari poft33.theoremasutfuri eft tamen hoc lo-
co ponere,quia fequentis theorematis 33.demonfratio-
nem adiunat. Sint dua re(tainequales « 8,quaram
maior fit w 8, diusdaturque 8 v bifariam in puntto a.
Dico pavallelogrammum ex « 6,8y effe duplum paral-
lefogrammi ex'u B8 & dricaswr enim d puncto- g fuper
| lineam

~




.

“—-—..

{

. lefecundum lincam u g appliceur paral- »

lineam gyperpendicularis 8o, -

Jitgs #qualss linea p o, deferi- . e § ¢
bdtér'q; ﬁgam ut ij&a eft. Ci. .

z;gitur ﬁt ﬁcﬂt iy m) ﬂ"tr,'imjbd .

rallelogrammum ¢g adparal-  ——rp——,

lelogrammum ax per..6. Com ,
1 pofia ergo proportiane erit ficut tota linea ¢y ad lined

- Ay, iraparallelogrammic Bxad parallelogrammii a

 per18.5.Ef autem linea gy dupla linea ay,ergo paral
lelogrammum g x exit duplum parallelogrammi a v Eft
dutem parallelogrammum g ex liness a6, 8 y. nam li-
nea o Ceft aqualis linex ¢v: parallelogrammii uero an
“eftex lineis w 8,6 . nam aqualis eft g 4 linea,linex ny:
linea ngro « g linea 23.quod demonfirandum erat.

Trigcﬁmumtcrtium Theorema.

Repcrirg'duas reétas Potentii incommenfurabiles,
quarum quadrata fimul addita faciant fuperfi-
ciem rationalem, parallelogrammum «
‘uerd ex ipfiscontentum fic mediale. ]

Proponantur dus rationales potentia tantum
commenfurabiles « 8,8y, huinfmodi,ut ma
ior ex illss,nempe « 8, pluspofSit, quam mi-
nor By 7u4dmm linea fibs incommenfira-
 bilis longirudine per lemma pofitii priore lo
co poft 30 theorema huins libri. Dinida-

. térgue_ linea ¢y bifariam ¢5* aqualiter in- §
pictoa:eg quadrato lines ¢ anel 41 2qua-




+ EVCLIDIS ELEMENTOR.
lelogrammii quadrata figura deficiens per ¢
28.6.(Hec antem uerba,quadrara fignra
deficiés, idem fignificant quod ea guibus ufi

[umusin18¢o 19 theoremate,ex quamaio| .

re tantum excarrat extra latus parallelo-
grammi,quantum eft alterum lasus ipfins

famllelogrimi. Mitg; Pdrd”elogram@ﬁ ex

wes B.deferibatur (uper linea ¢ femicir-

culus 3 6,¢9° alinea o B ad circunferentia. o)
[emicirculs ducatur perpendicularis 2, du-
canturg; lineq « 3,2 8. Cam igitur fint duce 'y

refte inaquales « €,¢ v, pofieq; linea « p plufgnam
linea gy quadrato linea fibi incommenfurabilis longi-
tudine: quarta auté parti quadrati lines minoris g v,
hoc eft quadrato illins dimidiz quod eft 4 Bsequale pa-
rallelogrammum deficiens figura quadrata applicati
fit fecandum lineam « 8,qnod parallelogrammum eft
“ex as,s 8.Ergo incommenfurabilis eft longitndme linea
wslinee p,per fecundampartemg huins libriEft an
tem ficut linea « vad lineam . gita parallelogrammis
ex g a,ws ad parallelogrammum ex « g,p s.per lemma
penultimo loco pofitum ante hoc theorema Eft anté pa-
rallelogrammum ex « B« 2quale quadrato lines a2,
per fecundam parté lemmatis primopofiti poft 32 theo-
rema: parallelogrammum antem ex « 8,5  eft aquale
quadrato linee 83 per primd partem einfdem lemma-
tis . Ergoincimenfurabile eft quadratii linea a2 qna-
drato lmes g per 10 butus, n}o lineq 2,2 % funt po-
tentia incommenfurabiles. Sedquia linea « ¢ eftvatio~
nalis,




B |

nalis,rationale eft engo quadratum ipfins.ergo compofi
t4m ex addiione 4mbommqmdmtomm,nemfe de-

\feriprorum ex lineis a 3,2 ¢, qua funt aqualia quadra-

to lines « & per 4 7.1.evit inguam illud compofitum ra-
tionale Rur[um payallelogrammii ex ass & eft équale

.\quadratolinex 3 per tertiam partem eiufdem lemma-
- \tis. Sed per fuppofitionem idem parallelogrammum ex

w s B eft equale quadrato-linea g 2. Ergolinea 3+ eft
&qualislinea ¢ a.ergolinea -y eft duplaad lineam 3 .
‘Quare ¢9° parallelogrammum ex « 8,8 y eft duplii ad
parallelogrammii ex « s t:pev proximi lemma, quod

" perperam pofiri ¢fJé diximius in exemplczri graco poft

buins theorematis demiftrationem. Sed ]mmllelogmm
mum ex u k.8 y eftmediale per fuppofitionem ¢o* 22
tlyeorema.Ergo etiam mediale erit pqmllelogmmmam
ex « B, per-corollarium 2.4 theoremaris. Sed paralle-
logrammum ex « Bl eft equale parallelogrammo ex
w 2,2 b per quartam partem illius lemmatis pofivi poft
3a.theorema. Brgo parallelogrammum ex « 3,2 8 erit
mediale . Sed modo probatit eft compofitii ex quadratis
earundem linearum o3, B e[fe rationale. Reperta funt
ergo duclines re&@,nempe ;3 B potentia incommen
furabiles conficientes compofitum ex quadyatis ipfaris
rationale: parallelogrammum uerd ex eifdem citenti,
mediale,quod faciendum erar.
 Trigefimumquartum Theorema.

]

Reperire lineas duas rectas potentia incommenfu-

rabiles conficientes -compoﬁtum ex ipfari qua-
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dratis mediale;parallelogrammum uerd ex ipfis
contentum rationale. ~

Proponantur due mediales potentia tantum commenfu-

rabiles « 8,6y rationale continentes pa- . -

rallelogrammum ex ipfis,tales in q'ue_i', it
linea « & pofsit plus quam linea 8y qua-
drato linea fibi incomméfurabilis longi-
| mdine,[er poftremam partem demiftra~ -
tionis theorematis 31. Defcribatarque fu-
perlinean ¢ femicircnlus 2 g.diuidatar
etiam linea &y bifariam ¢o* equaliter in
puntto : ¢ fecundii lined « & quadrato :
linex g« aquale parallelogrammum ap-
plicetur deficiens figura quadrata quod
jmmllelogmmmum fieex w3, B, 0e diltii
eft in proximo theoremate. Incommenfurabilis eft ergo
longz’mdme linea ot linea § 8,ut ibidem dictum eft-¢o
a punitogerigatur linea 3 A perpendicularis fuper li-
nea o p,ducantiirque lines o 4,4 8. quoniam eft ficut
limeanladlineamy g, ita pdrallelogram‘mum ex B e,
wgadparallelogrammum ex B u; 8 per alrerum lem-
ma pofitum ante theorema 33.uel per primi fextiEr- |
goper 10 buins,parallelogrammum ex 8 a,xl eftincs-
menfurabile parallelogrammo ex « ¢,87.Sed per lem-
ma pofitum poft 32 theorema, parallelogrammam ex
cuxg et aquale quadrato linea Jv:pamllelogmmmii
uerd ex w 8,6 eft item aquale quadrato linea £ 4. Incé
menfurabile eft ergo'quadratum lines « A guadraro li-
nex ¢ AErgolineaa s,4¢ funt potentia incommenfu-
rabiles.
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 vabiles.Et quonians quadratum linea & eft mediale,
| quod eft aquale duobus quadratis duarum-lhincarum
| & &,48 per 47.1.Ergo compofirunnes: illis duobus qua~
i
|
|

~ .

[

dratis inearum a 2,40 oferian *medzﬂleéfE‘t quoniare
linea 8 yeft dupladd linéam a3,ut probutii eftv-pro-
ximo theoremate Ergo parallelogrammum ex « g,4 v
erit duplum ad pami’_logmmmum ex o By per leml
ma Poﬁmng dnté*‘;‘-‘;‘fbewema;yei per\primam [extiy
' quare ¢ exdem evit-commehfurabile per 6 huswe.Sed
| per pofirionem parallelograminum ext & B;8 y eft ratio-
\ nale. ergo parallelogrammum ex « 8,42 eft etiam ra-
| tionale.parallelogrammo uere ex ¢, #qaale eft pa-
 rallelogrammum ex « 0,0 & per tertiam partem lem~
| matis pofiei poft 32. theorema. quare parallelogrammis
|- ex o A4 Berit etiam rationale.Repertafunt ergo duc
% linex rec‘ﬁe,né'pe-a-gf,.n 8 potentia incoméfurabiles ¢oc.
| Trigefimumquintam Theorema.

!
b
|
i

Rcltperirc duas lineas rectas potentia incommen-

{urabiles, conficientes id quod ex ipfarum qua-
dratis componitur mediale,{imilque parallelo-
grammum cx ipfis cotentd, medijc, quod pre-
terea parallelogrammum fitincommenfurabile
compofito ex quadratis ipfarum.

1

 Proponantur due mediales potentia tantum commenfi-
rabiles« g, Cymediale continentes,tales inguam,ut o ¢
plus pofSit quam &y quadraso linea fibiincommenfu-
rabilis longitudine,per poftremam partem demonftra-
dionis theorematis 33. Defcribaturque fuper linea u ¢
- 7
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Semicirchlys a4 8, caterdque confbracta ,
Junto eo modo qao in pracedentibus.Cum
lineaw fitincommenfirabilis-longitudi- |
ne linea L oyeft ctiamvincommenfurabili..|
potétialineanplineass, pereaquafunt |
demonftrata in proximo theoremate . Ex %
qéoniam quadratnm line« 8 off media- ©
e, exgo campofiturn ex.guadrais-linearic . |
‘wddt € guod eft equale quadratolines w6 *5
per 47.1.erit etiam medigle. Et quonidpa | oo
 rallelogrammum exuzipeft aqualeal- ,
terntri quadraro ex fingulis lineis g, A2,
Nam ex [uppofitione Pamllelogmmmum ex a3, ¢ eff
aquale quadraro linea C.idem etid parallelogrammi
- ex lineis « 3,08 eft equale quadrato lines ag per ter-
tiam partem lemmatis pofiti poft 32 .theorema. Ergo li-
nea 2% eft aqualis linea ¢ duplaeftergolinea gy adli
neam 8.Quare ¢o* parallelogrammii ex « p,8 v erit
duplum ad parallelogrammam ex « g, djitaque funt
commenfurabilia per fextam buius. Sed parallelogra
mum ex « 5,4y ¢ft mediale per pofitionem.Ergo paral-
- lelogrammum ex « 6 A erit etiam mediale per corol-
larium 24 theorematis. Sed parallelogrammum ex « ¢
2 Aeft equale parallelogrammoex « 2,4 6 per quarta
partem eiufdem lemmatis. Exgo parallelogrammam ex -
o A, C erat etiam mediale. Ex quoniam linea «¢ eft in-
commenfurabilss longitudine line £ y:linea ueré ¢y eft
comméfurabilis longitudine inee g «:eftergo linea a g
longitudine incommenfurabilis linea &+ per xg.buel 14
uis.
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| buins. quare ¢ quadratum lines « &' erit inconimen
| ﬁtméile parallelogrammo ex « 8,8 per primum fexti
€5 Yo huins.Sed quadrato linz o ¢ eft aquale compo-
Jirum ex quadrarss linearum « a,0 g.pavallelogram-
‘mouero ex a B, eft wquitle parallelogrammii ex « 8,
2 ashoceftparallelogrammum ex.a #,4 8. Nam paral-
lelogrammis ex o gL o eft aquale parallelogrammo ex.
‘wddt €. Incommenﬁtrabz’le.e}q‘ ergo'compofisunm ex qsia-
dratis limearum « a,ncparallolggrammo ex eifdem Ii-
-meis w 1y 6.Reperea funt ergo dua velte nempe « 4,4¢

potentia incommenfurabiles ¢rc.
" Principium [enariorum pev compofitionem.

Trigefimum{extum Theorema.
: : ’ oy .
‘ld'ux rationales potentia tantum commenfura-
- i -biles coponantur,tota linea'eritirrationalis.Vo-
{

cetur autem Binomium. - -
$ompommmr du rationales potentia tantum commen-
| farabiles a8y qua- ., »  p 5

| les reperive docet vt hu -
' ius Dico totam lineam wy effeirrationalem. Cum enim
i Sizincommenfurabilis longitndine linea « £, line ¢y,
 pofita [unt enim potentia tantum commenfurabiles :
| cumaque fit ficut linea ¢ ad lined 8 y,ita-parallelogra-
. mumex « C,Cyad quadratum Cy per1.6.Incommenfy
| rabile eft ergo parallelogrammum ex « ¢,¢y quadrato

linea gy per 10 huins Sed parallelogrammoex 6,6y
. commenfurabile eft id quod fir bisex « 6,8y per 6.hu- .

s Ergo id quodfis bis ex w81 eft incommenfirabi-



' EVCLIDIS ELEMENTOR.
Jegmtdmto‘ li]zexﬁy"ﬁk«. T IR S gr ‘ ‘
per 14 buins . Qua- ;
drato anitem linee ¢ q/icommen]itmbzle com})of 1ii €x |
gnadmm linearnm « 8,8y per 16 /mzm,gma ‘per fap-.
( ofitionem lines w 8,6 funt potentia tantum commen i
/itmézles. Ergo per 14 compofitum ex quadratis linea-
ruma g, Gy eftincommenfurabile e;  quodfit bis ex u 1
y.Exgo.pery idquodfis bisex «¢,cy cum 7uadm— |
| tis linearum  €,¢y, quod ¢ft equale quadrato rotins i
'nek wy per 4.2.¢fk incommenfurabile. cipofito ex qua- ; .
dratislinearum « €,6v.Sed compoﬁm ex quadratis li-'
\mearum « G5 v oft rationale, quia oft commenﬁ:mbzle |
| alrerutri guadmro linearum « 8,6y,quorum utmque ||
j eft rationale per po]z'tzomm Ergo qu4dmmm linee ay ; |
qﬂ' irrationale,quare ¢ linea wvy eritirrationalis. Va~ .
cemr antem linea.illa Binominm. Hic antem ¢ in ce-
 teris deinceps denominationibus linearum irrationa-'
lmm,mbzl innouandum cenfuimus de nocibus tritis e’g*
' iamdudum inter latinos geometras recepm,mf fi gucz— f

do ratio contrarium [uaferit.
Tr1geﬁmumfept1mum Theorema.

Sh duz mediales potentia tantum commenfurabi-
| lesrationale continentes coPonantur, tota linea
' eft irrationalis. Vocetur autem bimediale prius.

Componanmr ducemediales Potentld tantum commenfis-
m[azles a 6,Cyrationale conti-« 8 »
nentes.( qudles reperire docer

28 )dicocatam lineam.ay ¢ffe irrationalem.ficut enim
. diftam




CULIBER I Xould . g
diGum eftin proximo tbeoremdte,camfoﬁtum exqua-
dratis linearam o 8,6y ¢ft incommenfurabile ¢i quod
fithisex u g,8 7. Ergoper1y huins,compofitum ex qgna-
dratis linearnm o 6,8y cumeo guod:fir. bis ex w €,8,
quod eft azgmzle quadrato totins linet ay , eft incom-
menfurabile ei quod fit bis ex o 5,¢v.Sed id 7uod fit bis
ex «6,Cy eﬁ‘commenﬁtmbxlv o 7uod fitfemelex ac,
Cyper6 huins, Ergo gmdrdmm sotiws linewn y eft in-
commenﬁtmbzle et ?uoa" fir fernel exa. 6,6y perig bu-
in. Sed perpofirionem id quod fit femelex a.6,Cyeft ra-
‘tionale. Ergo gaddmmm sotins: lineie ay.eft ivratio-

; nale. Irrarionalis eft ergo tota lmed «y.Vocetur antem
‘Bimediale prius.

’ Tr1gcﬁmumo&auum Theorema.

Si duz mcdlales Potenua tantum commen{urabi-

Jes; mcdlalc contincnics. companantur,teta-li-
neaeftirraionalis, uocctUr autem Blmedlalc fe-
tcundum. N e |

om}vomntur duxg r»edmles pot‘amm ‘tamtum cammenﬁ;

“rubiles 46,6y medmlecon~ B Ry S

’ - . .- .‘ -.\ ) . ' ' A;
“tinentes(qhales docet repe g .
“rare 29. ) Dicor totam hinéa. { —
wyeffé trmtzonalem P?bj’on ARETE N R
natur enim linea rationa- | 7 '\

lis a3 quadiato lines « | i
v aqualé fecundum’ lineam{ v o
Atdpflzceturfara’lelc)gm- ae
1AM A% CHiNS altris laews = .~ % - &

VA S




. EVCLIDIS ELEMENTOR.
fitau.Cum Guadratii linex -~ g 3
wyfit aquale quadrarisli- o
nearyme BCy.Co e quod [ | ©
fithisex-wCCyperaacap- | i
plicetur fecundum lineiav |
quadratis linearum « 8,62y ol |
aquale parallelogrammuwt {... - . 1~
«0.Refiduum ergo paralle-'| .o - -]
logrammum{s, eft kequale e %o 5
ei quod fit bis ex « 6 y.Sed pofivié eft parallelogrammic
ex w8y effe mediale,cutid quad firbis ex x 6,8y eft
commenfurabile per. 6 huins Ergo per corollarinm 2.4
theorematis id quodfit bis ex « 8, % v eft etiam media-
le.Eft antem parallelogrammum.« s 2quale qnadratis
linearum o R,8 y,qua quadrarafunt inter [¢ commen-
- furabilia ex fuppofitione Ergo per 16 huins, parallelo—
 grammaim’'« 0 erit commenflirabile utrique quadraro
hneaw&;¢o liné0y.8edilla gnadrara funt medialia,
quia ex poﬁtz’one lineg o 8,5y fant mediales. Ergo per
corollarinm 2.4 theorematis parallelogyammis « ¢ erie
etiam mediale.Ei uero quod fitbis ex a 8,6y aqualeeft
refidunm parallelogrammii § 3. Mediale eft ergo utri-
queparallelogrammum 0,0 2,¢5 fecundum lineam r4
tionalem A« applicantur.Rationalis eft exge -utraq;. lic
mearum A8,0n, ¢ incomméfurabilis longitadine lines
A v,per 23.Et quoniam per pofirionem eft incommen/is-
rabilis longitudine linea a g linee 8 y:eft antem ficut
linea o 8 adlineam  y,ita quadratnm lines o g ad.pa
mllelogmmmum ex & B¢y per v.6:incommenfurabile

eft




LIBER X .0 .7 ¢4
eft ergo quadratum lines « 8 parallelogrammo ex a g,
Ry per1o buws.Sed quadraro lines « 8 eft commenfi-
rabile compofitii ex quadyatis linearum « g,6y per 16,
' quiaquadratalinearum o £,6y[unt comméfurabilia,
. cum linea & 6,6y pofit fint potentia tantum commen-
| furabiles Ergo compofitum ex quadratis linearum w ¢,
€y ¢ff incommenfurabile parallelogrammoex « €8y
. -per14.Parallelogrammo uero ex-u ¢,¢y commenfura-
bileeftid quodfit bis ex w £, 8 . Ergo per idé 14 theo-
- remaincommenfurabile ¢ft compofisum:ex quadraris
dineari « 8,5 v ¢i quodfis bis ex w638y Ergareis &qha-
liaparallelogramma s 4,02 funt etiam inter [E-tncom-,
 menfiwabilia.guare ¢, linea A8 linee o weft incommé’
- furabilis logitudine per 1.6 ¢ 10Unins . Sed modo pro-
* batum eft eas ¢ffe vationalés.lives ergo 44,8 v funs.ra-
tionales patentia samtwmiamme[urabiles: quare ¢l
nea A pefbirrationalid perss: bivins . Sed'parallelogram:
mum A2 contentum ex linea irrationalt An, ¢o ratio-
naly aiefFipfam etiam irrasionale. nam fi effét vatio-
nale cum applicetur fecwidumdineam rationalems pu-
| taav.effer &g altera linea nempe ax etiam varionalis
per 21.cum tamen probata fit irrationalis Irrationale
eff ergo parallelogrammum a3, quare ¢o* linea que
tllud parallelogrammum jzwq/i,-bmif? wyseffetiam ir-
rationalis.Vocetur antem Bimediale fecundum. Voca-
#it aurem illam eo nomz’ne,qﬂi}a medsale eft non ratio~
nale guod continetur ex illis medsalibus lineis v .5,
* quarum compofitione fit linea « y.Pofterins eft antem
€9 natura ¢g* cognitione ‘;gzedml_e rationali.
_ S i




EVCLIDIS ELEMENT OR.
Trigcﬁxhihnm‘onum Thcoreim

Si duse reé’cae potentia mcommcnfm 1b11cs compo-
naritir, conficiéntes compofitum ex: quad}atls
1Pfarum rationale; ,Parallc ogrammuim Uerd ex
1Pﬁs contentum mediale,totalineareta cﬁ irra
tlonahs Vocctur autem, hnea maiors: .

DI BRNRIE SEAY -'.‘) STy :'x‘ BN ;\ DIRTAR SR L .
Companuntur enim Ay refle potenrm 2ncommenﬁtm~
biles « 8,5y conficiétes S _:

zdguoddzczmmxrim Sl A

remate(quules datzewepewra 33 ) Dzbowmm liited oy
¢[fe srrationalem. Nam faamllelogmmmum exnl,By
‘eft medsale: quoid fit bisiex w6y eft commenfira-
bile eignod firfemvkex o €6 y pet éﬂfmizlbgﬁrgbfw& @
rollarinm 24 bnins, guod fir bis-ext i R, -20ip mredidm
le:Sed perpoﬁmnem compofissm ex 7u4dmtzs litiea-

watn w50y cff wictionalel Exgvidgmvd v biv b 8,8
q[fmrowkmmﬁmabdrs vompofito ex: gddrarit lineari
wé;py.Quareper 17 compofitnm ex 7uadmtz: linea-
runya Ry cumeogrodfibis ex: o Byp vy eff incomme™
ﬁ:mlzzle compofiro ex: gaddmm linearumda S, pajised
compofitnm ex quadratis linearit«.8,8y curm o guod
firisex « p,Cy eft; aeqzmle quadrato totins linge wy
per4. .2.Compofirifsero. guoilfie ex oradvarss linkavis
“wC,Cycftrarionale per pofitioniem. Ergo quadraris to-
tins linee ay eﬂzrmuonale ergo tota lines xy eﬁerm
irrationabeiVocermsantem lniea maior Vocanit anté
ideo maiorem;quia compofi tum ex quadais lineavis
%6,y 7me ﬁmt ravionalia,eft mains e6 quod fir bis ex
. «b,




| LIBER X. - 6
6,6y ut modo dicemus. Bt fane decet fiers denomma..
tzonem da conuenientia rationalinm.

“ Lemmd
(ILod antemcompofitnm ex q;mdmm linearam « 6,8y
 fit mains eoquod fit bis ex a6, , s »

Cysita demiftretur- Primo ma
nifeftum eft lineas .6,y ¢ffé inequales. Nam fzqua-
les. effens,equaliaguoque cffent quadrara linearis o 8
.e v ¢i qdod fieret bisex « 6,8 . itague ambo , compofitit
mqwm ex quadmm linearum w ;8 y; ¢+ id quod ex:
ilhs continetur, effent ﬁmul aut-medialia-aut rationa-
Im, ginod eft corrapofirionem. Ergo zmeqmzles fant Ii-
mea-«l,Cy.Sirautem per /7[70 iionem maior linea « €:
[ ranté equalislinea g a linea ¢4, Ergo per7.2.qua-
| draralinearii v ¢,¢ a funt aqualia ei quod fit bis ex « ¢,
Lo, ¢ quadraso linea s u.Eft antem aqualis £.¢ linex
877 Erfro-quadrata linedvotns w ;¢ y \funt eqalia éi
7uad fit bisex wpsp v, 05 qudoimro linek o Qutare
-~ qmdmm linearnm « @, 8- fnt mdiora quam idquod
. lm ex u &, B yssanio quantis eff guadrarii lines 4 .

?{ . (Ladnrageﬂmum Théorema.
F

duzreétze Potcnna incommenfurabiles compo 3
“nantut conficientes: compoﬁtu ex 1Pfarum qua-
“dratis mediale:id uerd quod fitex 1pfis rationa-
le,tota linea eft irrationalis. Vocctur autem po-
“tens rationale & mediale..

| Componantur du réthe porentid mrommeﬁmbzles # B,
. Byconfictentes idquod dicisur in theoremate (quales
I L S zq
i

/

por - —



EVCLIDIS ELEMENTOR.
reperire docet 34.)Dico e »
totamlineamoy effe ir-"' — ' R

rationalem. Cum enim cipofitum ex quadraris linea-
rum o B,8 v fit mediale:id nerd quod fit bis ex wp, 8y,
Jit rationale.Incommenfurabile eft ergo compofitum ex
quadratis linearit « 8,8y ei quodfir fi: ex o g,Cy. Er-
go per 17 compofisum ex quadratis linearii « ¢,Cy und
- cum eo quod fit bis ex « £,8y,quod eft quadratii totins
wy.eftincomméfiurabile i quodfit bis ex « g,6y. Sedid
guodfit bis ex o £,6 veft rationale,quiaid quod consi-
- metar ex o« 8,C ypofisum eft effé rationale. Ergo irratio-
nale eft quadrarnm totiuslinés wy, quare ¢o ipfa li-
nea wyerit irrationalis. Vocetur auté potens rationa-
le ¢ mediale.Quam ideo fic uocanit.quiapoteft duas
[upérficies,aliam quidé rationalem,aliam uero media-
Aem Etquiarationale precedir ordine nature ¢g° co-
gnitionis,prins intulic menrion€ipfius rationalis.Scien
dumeft bas rationes denominationum que funt in 38.
' 39.¢7 hoctheoremate,item in 41 effé addstiones,que
taméutin nonnullis connenias hac certe nd fasisfacir.
Quadragefimumprimui Théorema.

Si duz rectz potentia incommenfurabiles compo-
nantur conficientes compofitit ex quadratis ip=_
. farum,mediale & quod continetur ex ipfis me-
diale, & pratereaincommenfurabile compofito
ex quadratis ipfarum , totalinea eft irrationalis.
Vocetur autem potens duo medialia.

ompanantur dus recta potentia incomméfurabiles«6,
. N . ﬁ 7



It

~iturin theoremate (quales g )

.. _ LIBER X. g
€y conficiétes id quod dici~ o 8

vdocet reperire3s. ) Dico to-
ttam lineam vy effe irra-
tionalem . Proponatur li- |
inea rationalts A+, ¢ fecit-
tdumilld quadratis linea-
17um « 6, By &quale paral-
\lelogrammum 42 applice- ‘
turIrem fecundum eandem lineam acuel ei aqualem
w2 ac equale e quodfir bis ex a 8,8y parallelogram-
‘mumy 0 applicetur: totum ergo parallelogrammum a0
eft equale quadrato linea uy per 4. 2. Et quoniam co-
pofitum ex quadratis linearnm « &,8 v eft mediale cui
eft equale parallelogrammis #3.Ergo mediale erit erid
A per ea qua feripfimus in demonflratione 38 theore~
tptis. ergo linea A eft vationalis €5 incommenfira-
tbilis longitudine line 4 « per 23. Eadé ratione linea u x
eritrationalis ¢y incommenfurabilis longitudine eidé

£ z 9

- lineda . B quoniam-compofitumex quadratis linea~

rum w 5,8 yeft incommenfurabile ei guodfit bis ex « £,
Byergo etiam incommenfurabile erir parallelogram-
munm 2% parallelogrammo. 4w, Quare ¢o: linea aw li-|
neenn erit incommenfurabilis per 1.6.¢9 o huius.Sed.
modo probatum eftillas effe rationales:funt ergo linee
un xrationales potentigtantum cimenfirabiles.ergo
tota linea dn eft irrationalis que Wocatur Binomisi per
36.Sed linea & « eff razionalis. ergo parallelogrammum
40 eftirrqrionale per id quodprobarum eft infine 38,
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Ergolinea potens illud parallelogramminm nempe sy
erit irrationalis.Vocetur anté potés duo medsalia. Hac -
uero wocasit hoc nomine,quia poteft duas: fuperficies
mediales, ¢ eam que componitur ex quadratisilinea-

UM« 8,6y, ¢7 eam quafitex «.€,8y. Quod nero di-
¢ irrationales lineg unico-modo, id eft uno tantum in
puncto diniduntur in reflas lineds ex: quibus componis
 tur,¢g* que conflituunt fingulas fpecies illari ivratio-
nalium,mox demonftrabimus.fi prins demonftraneri-
- mushuinfmodi lemma. SRR
o “Lemma. . : ,
Proponatur refta linea o g, dinidatirque in partes ina-
- quales duas in puntlo y,iterumg; dinidatur eadem li-
neaapinpartesdgasings- ;g Ly g
quales in alio puncto 4. Sit S
antem linea wy maior qudm linea 1 €. Dico compofi-
tum ex quadratis duarum linearum wy,y 4 effe mains
“qudm compofitum ex quadratis a £, a0 . Dinidatnr
enim bifariam ¢5 aqualiter linean & in puncto .o
quoniam linea « vy eft maior linea 0 ¢, anferarnr-ab
ntraque ea pars que utrinfgue eff communis nempe
Ay. Refidua ergo linea « aeft maior refidua lineary 8.
Quia de duabus lincis inequalibus quarnm maior e-
rat wy,idem ablatam est nempe ny. Efpantem aqua~
lis linea a« line# « ¢.Ergo linea s« ef minor lined « r.er-

gopunta y,amon aqualiter diftant 4 punéto «,quod.

et punitum [éltionis in partes duds aquales. Er qno-
niam parallelogrammum contentum ex ay,y s cum
quadrato lings v eft aquale quadrato linex « ¢ per 5.2.




e LIBER < Xt 6
e’y' eadem ratione pamﬂelagmmﬁmm combéntum éx
« AR und cum quadraso linee As cj/hequale eidem
quadrato einfdem linee « &. Ergo Pamllelogmmmum
Contentum ex avyyy.B 4N cum quadmz'o linee yeest
xquale Pamllelogmmmo eX o dsfl B UNA EUM 7uadm—
20 linea As; quia qua funt aeqmzlm wui tértio funt -
‘qualiainter [¢.Sed quadrarilinex a eft minns gua-
drato linea « y,quia linca 4« eft piobata minor linea
+ 7-Ergo ¢ ref duwnm nempe parallelogrammum ex
wyy B eft minus pamllelogmmmo €X wd,d B quare
»e'p' id 7uod ﬁtbt: ex ‘u'y,y £ eﬂ minus ‘eo guod fi bis
eﬂ‘ 4:9“1& aom]zof Tto. ex t]ﬂddmtls lincarum ay,y &
Una cunreo quod.fir bis ex'a Yoy 85 €5 eadem ratione.
1dem quadratum totins linee « 6 eﬁaegzmle compofito
ex quadmm linearum e 6 und cum eo quod fit bis
X, ady Jm Erga c‘omfgfim‘inﬁex‘yﬂadram linearum
a7,y 6 4nd cum eo quod fit bis ex wvy,y 8 eft aqua-
le compofito ex quadratis linearam a2, 4 ¢ una cum
Zuod fit bis ex o, d1 6:Sed modo probati eft id quod
ﬁt isex ay,y & effé minus eo quod fir bis ex wad g,
Ref dunm ergo nempe compofitum ex quadratss linea-
‘rum ay,y € eftmaius refiduo nempe compolfiro ex qua-
dratislinearum « 4, & g,quod erat demonfirandum.

Lemma.

Rationale excedit rationale fuperficie rationals,
Sit rationale « dexcedés alind rationale u 3, fuperficie « .
cho Juperficiem s a effe eriam rationalem. Nam pa-
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mllelogmmmii uﬂ‘\?ﬂ' °° ’ S L€
 comméfurabile paralle

logrammo 2. Ergoper | o

1 . o

3 ﬁcyndam}mrte:d/m- ~ |
s, parallelogrammii 7 0

 wg eft comméfurabile Parallelogrdmmo « 4. Sedparal~
lelogrammum o3, eft rationale. Ergo etiam parallelo-
- grammum.s A eftrationale. : -

Quadragefimumfecundum Theorema.

. . ' B
Binomium in unico tantii punco dividitur in {ua
nomina,id eft inlineas ex quibus componitur.
Sit binomium linea « B dinifa in punéto y in [4a nomina,

hoceftin lineas ex quibuslinea tora a € ciponitur. Ergo
line# wy,y 8 funtrationalespo- -~
.tentia tantum commé[urabi- * &y p
lesper 56.Dico lingam u gnion poffe diuids inullo. alio
punto quamy,in aliaslineas duas rasionales potentia
tantum commenfurabiles. Nam fi contradicaswr,diui-
datur in pitto syitaut lineg o 10 B fint due rationa-
les potentia tantum commenfurdbiles. Primo conftat
nentrum illorum puntlorum v, dinidere lined « g in
 partes aquales, alioquin effént linee ay,y G, rationales
~longitudine cimenfurabiles,fimilirer ¢ line « 4,4 €.
Qualiber enim linea [espfam metitur ¢o quacunque
aliam [ibi aqualem.Praterealinea # Cuel eft eadem cié
linea u y,hoc eft 2qualis bines wy, nel eadem maior,nel -
minor eadem. Sieft equalis linea 4 g lines xy, impofi-
saergolinea s glinex wy fingule extremitates unins
A - tribuuns
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- tribuitt cié fingulis extremitatibus alterins. Pofito itq-
“gue puntlo & [uper punilo.a,punéum etiam & incider
fuper punctum v,¢5° vefidualincannexlinea uy erie
-etiam «qualis lineay & refidns ex 26.Ergo linea « g di

uiditur in puntto y,in fua nomina Sicitaque linea « 8
diuifaper punctum 4, diuifa evis, in codem puncto quo
fuerat prius dinifteadem linea o ¢ per punctii v; quod
eftcontrabypothefin contradicentis. nam ex pofitione
-erar dinifa aliter arque aliserin punétis y,a. Quod i li
-weawCeft maior gwam lineawy,dinidatur linea w6 bi-
fariam ¢* wqualiter in punito «. nonitague punlta
ot aqualirer diftabanr d puncto . Sed per lemma mo-

-~ do pofstum pofFa¥,compofitum ex quadrais tinearum
“wdA Beftmains compofito ex quadratis lincarumuy,

Ly C:¢* compofitnm ex quadratis linearum a #,4¢ una

- cum eoquodfie bis:ex waia g eft. £qnale compofiro ex

- quadrasis lineariim o« Bund cum eo quod fit bis ex

@y, B.guia utrunque eft #quale quadraro rotius linee

| o & per 4.2.Ergo quanto compofitum ex quadratis I:-

 mearim A B'ejz widiis cBpofito ex q'im‘z ratis linéar’s

ay,y Btanto id quodfir bis ex ay,y & eft maius eo quod
it bis ex « #,0 8.Quod ipfum quinis fir indemonftra-
bile,modica tamen inductione fir manifeftins,fi duabus
lineis aqualibus propofitis, puta quatnor pedes longis,

‘b alterapedes tres abftuleris,ab alterapedes duos. Re

Jfeduum eins & quapedes duos abftulifti, eft mains quam.

refidunm eins & qua pedes tres abftulifti pedé uno.qnd-

to fcilicet maiores erant pedes tres ablati qud pedes duo

-, ablati. Sed compofitum ex quadratis linearum wt,4 8

Ctw T 11
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excedit compofitum ex quddratis linearum « v,y & f3-
perficie rationali per lemma pofirum ante hac theore-
-_mcz.Sanp_enim,utraq;»,cobzpoﬁta rationalia, quia linca
o 4,4 B,funt pofita rasionales potentia tantum comen-
furabilesfimiliter €5 lines wy,y¢. Ergo etiam id quod
fiebisexuy,y C.excedit id qhodfit.bis ek wn,al fuperfi
cie rationali ;cnm fint tamt ambomedialiaper 22 bu-
ius, quod eft impofSibile per 27.Quod fi linea #¢ est
minor linea « y,eadem uia dedncitur adidem impofSi-
bile.Nonigitur. binomium. disisdétur aliter arque ab-
ter in [ha nomina,[ed unico tantum moda, Qui defen-
debant unitatem entis ex opinione Parmenidis, ex:fti-
mancrunrelJé quafda lineasinfecabileside quibns uge-
retur hoc théoremate €5 catetis fequentibus, guam ta
men illorum opinionem. Ariftoreles in libello =l dism
pon 0t ualeryfems guss. dlins anrhor eius opufeuls, falfam
offé argnit, ¢ peruerfeabillis invellecti hoe theorema,

Quadragefimumtertium Theorema. .

Bimedjale prius in unico tantum punicto. diuiditu

infuanomina. o .
Sit bimediale priuslinea « g,dinifainpuncto y,itaut li.
. BEX xy,Y. Cﬁm medzﬁle:ﬂo o ;"'.‘- LAY ,. AN e
tentigtantum commenfo— =
rabiles,rationale continentes. Dico lineam & g non pof-
Je dinidiin alio puno quam-y in fua nomina. Quod fi
cotradicatur, dinidatur inpuntto Aita Ut o M B [rnt.
mediales potentia tantum commenfurabiles rationale
contigétes,Cam igitur tanto differat id quodfit bis ex
o «d,
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iy B,ab eo quod fit bis ex « v,y €,qnanto differs com-

—————— e

; pofitum ex quadraris linearnm « v,y 6,4 compofito ex:

| Gisadratis lincarum o 20657 quodfiv bisex « 4,8 4
' differat ab eo quod fit bis ex w 1,y ¢ fuperficie vationali,
Jant enim amborationalia. Ergo ¢o copofirii ex qua-
- dratis linearum u v,y 8 differs a compofito ex quadya-
| tis linearum u 8,0 & mediale inquama mediali fuper-

prius aliter atque aliter digidisur in fuq nomina,ergo.
“@nigotamewmmodo; . R
" Quadragefimumquartim Theorema.

~

Bimicdiale fecundum in unico tantum punéto diui
_ditur in {fua nomina.. . - S L

Sit Bimediale fecundumlinea u ¢ dinifainpuntto yitans
Iinee af.'r,?‘ﬁﬁhet:madidl'es‘fotmﬂ Wl B
“vin tantum coméfirabilesimes 5 Joign T v
diale continentes. Manifefti eft- - |
igitur punltum-y nonfecareto | - | | .
tamlineam: o bifavid eras | | ||
“qualiter;quialineg ay,ynon |- |
funt longitudine inter e com- §
imeﬁﬁtmb‘iler. Dico lineam a8 )
 non poffe dinidi aliter quamin piicto y,in fud womina..
Quodfi contradicatur,dinidatyr in puntto Kitaut li-
meawynefiteademhoceft ne fir aqualis linex wp féid’

tum cdmmenﬂmbilesn‘zedkdecominen'tes per te.Ma-

| ficie rationali quod eft impofSibile. Non igitur bimediale

P T

eamuior linex ansé u A, 08 fint medialés porentia tan-.

nife[tum ¢ft primo quadratalinearii v,y C efJe maiora:

e Ty
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T quadratis linearii « 4,8 per o 2y 8
lemma pofitum ante 4 2.Pro- wog v

~ponatur linearasionalis i, ¢ .
quadrato linee « ¢ aquale fé-
cundnm linedoy applicetur pa- |
rallelogrammum « x.Ex quo pa | '}
rallelogrammo detrapatsr id N '
quod equale eft quadraris li- g
nearnm ay,y €, putaparallelogrammum «n.Refiduam
ergo,nempe parallelogrammum 4x eft aquale e quod
fiebis ex ayy €.Rarfus quadratis linearit e 0,0 € quee
[unt minora quadratis inearum a v,y ¢ dquale detra-
basur parallelogrammum o Refidusm ergo paralle- -
" logrammaum u x,eft #quale ei guod fir bisex af,d BBt
quoniam quadrata linearum wy,y funt medialiaser--
go parallelogrammaum v erit etiam mediale , ¢ [ecit~
' dum lined rationalé « g applicatnr rationalis. Efterge
 linea s ¢ incomméfurabilis longisudine lineg + {. E4-
demratione quia parallelogrammum o x eft mediale,
(nam id quod est ei equalenempe quod fit bis ex-wy,
" v 8 eftmediale. )Ergo linea 0y eft ratsonalis ¢ in-
commenfurabilis longitudine linex «. Et quoniam -
' mea wy,y 6 funt mediales potentia tantum commenfi=
rabilessergo fant ldngimdine' incomméurabiles.Sed fi-
cut linea oy ad linedy B,ita quadrarii linee ny adpa-
rallelogrammum ex « 1,y & per.1.6.ergo quadrarym i
neeay et incommenfurabile parallelogrammoex a v,
v &.Sed quadrato lines wy eft commenfurabile compo-

N A %

Jitum ex quadraris linearumwy, y & per16.quialinee.
T - "7
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Vo3, 8 funt potentia inter (¢ commenfurabiles.paralle-
\logrammo uerd ex ay,y & eft commenfurabile id quod
| fitbis ex a v,y 6.Ergo compofitum ex quadratis linearis
ay,y¢ eftincommenfurabile e1 quod fit bis exc « v,y ¢,
per corollarium a nobis additum theoremati 14.Sed cé
pofito ex quadraris lincarum u.y,y ¢ est aquale paral-
lelogrammit «u.ei uero quod fit bis ex v,y 6 €t 2q%a-
e parallelogrammum 6 x. Incommenfurabile est ergo
parallelogrammum nparallelogrammo o . quare ¢o°
| linea «8,erit incommenfurabilis longitudine lines ov.
Junt autem ambe rationales.Sunt ergoillelines « 0,0y
1 #ationales potentia tantum commenfurabiles, per lem~
ima pofitii poft 19 theorema.Nam-eo ipfo quod funt ra-
tionales funt potentia [altem comméﬁ:mZiles. Ergo to~
talineasy erit binomii per 36.que dinifa estin pun-
| &o 0,in fwa nomina.Eadem yia demonftrabitur lineas
Skt v.8fJerdrionales potentia tantism commenfurabi-
les.Ergolinea vv qua et binominm,in alio atque alio
puntto nempe b,u,dniditur in fua nomina quod eft im-
pofSibile per 42.Quod fi quis dica poffe fiers ut linea o
lﬁt eadem hoc equalis linea w.v,itagque nibil cifequi im-
| pofSibile,neque lineam sy qua eft binomik diuidi in fwa
 womina alio,atqué alio punclo,fed in uno tantum. hoc
etiam demonfirabimus,nempe lineam «9.n5 ¢ffé eandé,
boceft aqualem linex nv. Namquadrata linearié oy,
¥ 6,funt maiora quadratis inearum o A, cper lemma
Lefitum poft 41.Sed quadrara linearis w 4,4 & funt ma-
iora eo quod fit bis ex a it B,per lemmapofitis poft 39.
__ Ergomulto maiora funt quadrata linearit v,y 6 hoc
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eft illis equale parallelogrammii « x eft mains €0 guod
fitbisex o a4 8 hoceft,quam parallelogrammum u x,
quodeft aquale e1 quodfir bis ex a #,a 8. Ergo per 1.6,
Linea etiam « § erit mator gwim linea uv.Ergolinca
non erit eadem cum linea ur. Quod fi pofuerss ab initio
lineam ay ¢ffe minorem linea a g.1dem etiam tuncim-
pofSibile confequesnr,hoceftlineamyqua eft binomii
diusdsin fua nomina alio arque alto puncto.Non igitur
bimediale fecundum in alio arque alio punito dinidi-
turin ﬁd.\nbmir'za,‘ergo inunotantum. 0
- Quadragefimumquintum Theorema.

Linea maior in unico tantum puncto diuiditur in
Mfuanomina. ., .. - v L
Sit lineamasor « & dinifa inpun -
o y,itaut ayyp fint poten- * |
 viaincommenfurabiles conficiétes compofitim ex- qua-
dratss linearum uy,y C,rationale, contentic nero ex ipfis
parallelogrammum mediale. Dico lineam « £ non pof-
fé diuidiin fua nomina alibiquam in panctoy. Quod fi
contradicatur,dinidatny in puncfo Asn [ua nomina.Et
quoniam quanto differs compofitum ex quadraris li-
- mearum ay,y 8 4 compofitoex quadratss linearis a 4,
- A& tanto differsid quodfit bis ex « a0 g ab eo quodfit
bisex ay,y & pereaqua feripfimus in demonfiratione
42 theorematis.Sed compofirum ex quadraris lineari
oy, € excedircompofitum ex quadrans linearum o 4,
A& fuperficie rationals.Sunt enim ambo rationalia. Er

Lo & id quodfit bis ex a £,0 & excedet id quod fit bis

€xX

R
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-exieyyy & fuperficie vavionals,fed illafant viedialia Er-'
go mediale excedet mediale fuperficie rarionali, qudd.
eStimpofSibile per 27 Non igitur lined maior diniditur -
aliter arq; aliter in fua nominajergo in uno tantii pun-
o dinidetar. ST T

Quadragefimumf{extum Theotema.

)

Linea potens rationale & medilein unicotaritum
puncto, dividitur in fuanomina. =
Sit linea porens rationale ¢ me- N
" dialew .,e,diuiﬂ-inpnnﬁp yitg %Ny - p
utlines « v,y g fint potentid: incommenfiabilés confr-
cientes compofitnin éx 1ﬂddm'tis linearnm «vy,y B me-
diale:id anreny guod cotinens ex wy,y 1 arionalé. Di-
¢olineam « ¢ i ulio punito qriam'yvienpolfe dinidi in
fira nomina.Quiod fi ontradicatur, diuidatur in pun-
~6to:ajin it nomina. Clgigivnit quanro differr id quod
fit bisexcoud, Bab eo guod it bis ex o yiy B;tanto diffe
vat compofitum ex quadratis linearum «vy,y ¢ d com-
- pofito ex-quadraris linearnm « 2,4 #,1d antem quod fir
bissex vy B excedarid quod fir bis ex- wn a8 fuperfi-
cie, rationali quia utrungue eft rdtién'd[e.E?gd @ com
pofitam ex quadratss linearnm a v,y ¢ excedst compo-
Jitum ex quadvatis lineariin w 8,4 € fuperficie ratio-
nali ; cum tamé wtrwhque illovitm firmiediile. Quiod off
impafSibile. Non igitur linea potens rationale ¢g° me-
diale diniditur alirer atque aliser in fha nomina. Ergo

diniditiervantinm in punthowno-
el _%adragcﬁmumfcptimum Theorema. «
“‘A- N . V
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Linea potens duo:medialia in unico tancum pun-
- &o diuiditur in fua nomina. '

it linea potens duo medialia « ¢,dinifa in Imnﬁa nita s
. lineawy,y € fine potétis in- |

o

- LT 2y B

~ commenfurabiles conficien- . T —

- tes compofitum ex quadra~ | — T

 tislinearum wv,y 8 media- ]
sde: fimsiliser ¢ quod conti="} - 3L ] -
netur ex ipfis mediale, irem '

 contentam exipfisincommé | | | - o} O
Jarabile compofito ex qua- T e

dratisipfarnm.«yy 8. Dico :
- lineam « ¢ non poffe dinids in alio puncto , quam y in
[f#a noming, Qg{éc\l fi con;mdz'eagghr,dgiuiddmﬁ in pun=
 Eladitantlineaa d,d ¢ conficiant e ghalinesn 5}y C.
Sitg; rurfus ex fuppofstione linea, ay maior linea & g.
Sit antem rationalis lineg «3,fecundum quam applice-
2w parallelogrammun x aquale gnadratis linearnm
o v,y C.eiuero quod firbis ex wvy,y b-#quale applicetnr
0 x.Totum ergo parallelogrammum « xeft eguale gua-
dratolinee « 8 Rur(us [ecundum eandem lineam 3 ;aj}
Pliceinr gquale quadratis linearum « 2,48 parallelo-
grammaum «nRefiduum ergo parallelogrammii u x eff
aqualerefiduo,nempe.ei quodfie bis.ex « nsh 6. Et quo-
niamex [appofitione compofitum ex quadratis lincaris
w iyy & eft mediale.Ef ergo parallelogrammi ill aqia-
le, nempe wu:. etiam mediale ¢ feciudum lineam ratio-
nalem s applicasur.Exgo lineaq eftrationalis,¢o in-
commenfurabilis longitudine lineg vt Eadem ratione




€0 linea 0y eff eriam rasionalis ¢g* incommenfarabilis
" longitudine eidem lineq «3.Ev quoniam compofitum ex: -
 quadratis linearii ay,y ¢ eft incommenfurabile ei quod
fit bis ex  y,y B quia pofitum eft e[fe incommenfurabi-
e ei quod fit femel ex w v,y €. )Ergo parallelogrammum.
su eft incommenfurabile parallelogrammo ¢ ' square
¢y* linea b eft incommenfurabilisline 01.Sunt antem
- a8,0rrationales.Ergo funt rationales potentia tantum
| commenfurabiles. ergo linea vv-eft binominm per 36;
g dinifain puntto b,in fua nomina. Similiter demon-
!ﬁmbimm' eandem lineam vy dinids inpuncto u in fua
“womina: neceft lineasslineauy eadem, hoc eft agua- |
* lis,ut probatumeft infine'demonfirationis 44.Ergobi= .
' nomiuma:libi atque alibi diniditur in faa nomina,
' quod eftimpofSibile per 42.Non igitur linea potens duo,
 mediaha dsuidyesir glibistque.alsbiin fuanomina. Er- |

+

| goinpuntto uno tantam dinidssiir.
| "Termini [ecunds fiue definitiones ecunde.
I17'0'190'/1'#4 linearationals,¢s [a'irfomio disfo.in fia nomi-
na,cains binomif mains nomen,id eft maior portio pof”
Jieplufquam minus nomen quadrato linea fibi,masori
" inquam nomini commenfurabilis longitudine,

Siguidem mains nomen fuerit commenfurabile longitmds
ne propofita linex rationals,uocetur tota linea Bino-
mium primum. ' |

Si uero minws nomen, id eft miinor portio binomij fuerir ¢

| menfurabile longitudsne Prbpoﬁm linex mtionalz',uo—J

' cetur tota lineaBinomium [ecandum.
- Siuerd nentram nomen fueris commenfurabile longitu-
R A% 11
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 dine propofiselinea rationali,uocetur binomisi tertis,

Rurius fi inaine nomen pafSic plufgui minus nomen gqua-
drato lineafibi incommenfurabulis longitudine ; fraui-
dem maius nomen eft comenfurabile ligitudine propofi-
7 lmm rationalt uocetur tota linea binamis quartum.

Si werd minusnomen fileri commmﬂ:mbde longzmdme
line rationali, wocetur binomium quintum. -

Si uerd neutrum nomen fuerit longitudne commenﬁtm-
bile Imearationall, uacemrzlla inominm Exsum.

Hic nibil dicitir-de lineisillis quari, i ambie ])omones “fane
longitudine commenfurabiles Propof ttalines rationa-
li,quials linea tales nonyuntbinomia;cum falzcet ila co
ponantarex duabustarionalibits, jmtemm taAntam co-
menjkmbzlzbm,mcﬂm 36.Linee nero quarum ambe
portiones funt longitudine. cammmﬁtmbzler propof ite
lineyationakinon fantbinomia, quia portiones ralii
linearum effent inter [¢ guoquelongzmdme cammenﬁ;,
rabilesperz huins.Ergo non effent quales requiriitur
ad compofirionem émomq Praterea linew tales noef-
ent irrationales [ed rationales,quia funt comméfura-
biles fingulis partzbm ¢ componétibus. per 16. Ergo ef-

jént rationales qnia componentes offent mrzonale:. ,
Quadragefimis modatium Theofema.

Reperire b1nom1um anum

Proponantur numeri dno oy,y Ctalesut campoﬁms exip - )
Jis totus « g ad alterum ex sjfdé nempe v & habeat pro-
portionem 7»{4 numerus quadmtw ad numers qua-

dratnm:ad aJ:mm nerowy,idem at proportioné eam .
: ne

v
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&% N

ne retinedt qaam numerns —& 1
quadratusad numeris qua- E—" " ! oy
| dmmm,gqalu eﬁ numerns - - & -
quadratus duiftbilisin qua e v gl g

dratum ¢o* non quadratii,inguit Campanus theore-
 mate17:Sit ausem linea rationalis w.eiq; comméfura-
Inlis longiradine fit linea s :vavionalis eff érgolinea o,
Fiar anté ficut numerss o b ad numerum u v,ita gua-
dratam linea g ad quadratum alievins linea qua fir
aperlemma repofiturs’ a wobis poft 6 theorena. Ergo
‘guadratum linex 2 ad quadratislinea gy p'ropmim@‘
Zdbe; quam numerns ad numerit. Quare illa quadra-
va[anvcommenfisrabilia per 6 Eft autem linea 7 ra-
tionalis,ergo linea ¢ werit etiam rationalis, Et quoniam
numers € ad numernm-ay non habet proportionem
quam navseyus ghadvatws ad.numeram quadratam,
neque etiam quadratum linea g ad quadratum lines
¢ uhabebit proportion‘ém 71{42’ numerus quadratus ad.
numeram gaadratum.incommenfurabilss eftergo lon~
Zitudine linea « linea g v, Ergo ill#linee &2 n funtra
tionales potentia tantwm commenfurabiles.Ergo tota
linea o eftbinominm per 36.Dico praterea eandem l1-
neam efJe binominm primum Nam cum fit ficut nume-
rus € x dd numerum « y,itd quadrari linex vz ad qua-
dratum linea g u.fitg; numerns ¢x maior numero ay:
mains guoq;erit quadratum line « quadrato linee.
s &nSintigitur quadrato line# 2 aqualia quadraia lj-
nearum w0 (qua quomodo reperiantur docet lemma
Pofivii poft14. )Et cum fit ficut numerus g o ad numerii-
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wysita quadratum ince o3 — 2 o, .
ad quadratis linee {n Per i —" I n o«
eucr[am ergo proportionem SO '
Sicur numerus Caadnume-o - e onnne. gooen B

rm B v, ita quadratum lines « ad quadratum lines
0.Sed numerss « & ad numernm ay Zabet proportioné
gnam numerns quadrarns ad numerum quadratum.’
Ergo quadratum linewsg ad quadratym linex 0 haber
etiam proportionem quam namerws quadrarus.ad nu-
merum quadratum.Ergo linears erit longitudine com
.menﬁmbzlis linea 4,per 9.ergo linea < plus potest §
linealn quadraso linea fibi commenfurabilis longituds
ne.Sunt ausem linew 12w rationales porentia tantum
commenfurabiles.eftg; linea 3 longitudine cimenfura-
bilis linex rationali a.ergolinea neftbinomiié primi.

Quadragefimumnonum Theorema.
Reperire binomium fecundum.
Proponantur numeri duo «y,y¢

tales ut compofitus ex ipfis ro~

LERRREERR AL "'-'.'F”

. a8

ts « & ad ¢y proportionemha w § 5 =
0

a ——

e : i
5 g

beat quam numerus quadra- p
tus ad numernm quadraram: —
ady a uerd proportionem eam ne habeat quam nume-
rus quadratws ad numeris quadrasum,ut dictum eft in
proximo theoremate. ¢o* proponatur linea rationaly
A,¢o linee A fit comenfurabilis longitudine linea 3v. r4
tionalss eft ergo linea g n.Fiat auté ficut numerws yo ad
numerum o 8, ita quadrarum linea gn ad quadratu

dl»t.ert'laéf"’~
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altering linee qaua fir g Ergo commenfurabile eft qua-

dratumlinex Ln linea {v.eff ergo rationalis etiam li-
neat wEt quoniam numerys v« ad numersm « £ non
habet proportionem quam quadrasus ad quadratum:
‘neque etiam quadratum ince Inad quadratum « ha
bebit proportioné quam quadratus numerus ad qua-

" drasum Ergo linea I neft incommenfurabilis longitndi

ne linea s per 9. ergo linea Lns funt rationales poré-
tia tantum comméfurabiles. ergo linea «ueft binomii.

Dicopraterea eandem eJé binomium fecundum. Cum

3

 enim per contrariam fiue dicas connerfam proportio-

tionem [it ficut namerus ¢ ad numerum y, ita qua~

dratumlineas adquadratum linee L v.maior astem
-eft numerus « C;numero wy.maitis etiamerit quadratit

line g quadraro linez {n.Sint quadraro linee < a-
qualia quadrata linearum tu,0,ut dictwm eft in proxi-
-mo thearemate.Per euer(am erfo proportioné ficut nu
merus o p ad numernm g vyita quadratam linez« g ad
quadratum linee 0.Sed numerns « ¢ ad numerii gy ha
bet proportionem quam numerns quadratus ad nume

rum quadratum.Ergo quddratitlinea 3 ad quadratii

line 8 proportionem haber quam quadratus numerus
ad quadrarum. ergo linea < erit commenfirabilis lon
Zitudine linex 8,per 9.Quare linea  plus poteft quam
lineagn quadrato linea fibi commenfurabilis longitu-
dine.Sed linea3n qua eft minus nomen,eft commen(a-

rabilis longitudsne propofire linea rationali # per hy-

 pothefin.Ergo linea weft binomium fecundum,

v

Quinquagefimum Theorema.
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RCPCIII‘C binomium tertium. .- . RS

Proponatur numeriduoas, y B
yCstalesut cipofitusex. .........obl
ipfis,totus o o ad nume- = L
rumcy propomonem ha & 2 S 1 ¢
beat quinumerns qua- - . rs

dratus ad quadratum,ad numericuerd oy profomo-
nem ne /mth quam numerns quadratis ad quadra-
tum.Droponatar anté ¢ alius numerws fiue quadra-
tus fine non quadmrm,qm Jit o, 9m adfingulos x By
proportionem non habeat quam nameris qradratus
ad 7u4dmmm Proponaturg, linea rationalis « ¢ fiar
Jicus nuierus 4 adnumerum . gyiva quadratumlinee
‘vadquadratum ¢x. Commenﬁar.tbtle et ergo quadra-
tumlinex's quadrato linexn.Sedlinea s eft razionalis:
rationalss cﬂergalmedzu & quoniam numerss A ad
numernm o B proportionem non habesguam numerus
quadratus ad qmdmmm,neque etiam quadratum li-
neasad quadratum linea Lx proportionem eam haber
quam 7u4dmtu«: numerws ad quadratumicft ergo li-
neas incomenfurabilis longitudine linea gv Rurfus fiar
Jicut numerus « & ad numerum « v, ita quadrarum li-
neeguad quadratumiimes v9. Commenfurabile ergo
et quadratum linee qmzdmto linea'n 6.Sed lineazn
eft rationalss. ergolinea 4 erit erid mationalis. Et quo-
niam numerus . ad numerum ay proportionem non
habet quanquadratus namerus ad guadmmm,neq; |
etiam quadratumlinea tn ad 7u4dmm linee w8 pro-
Portzonemb4bet quam quadratus numerns ad qua-
dmmm. '




iU LIBER RS0 g
| dratum Eftergolineatn longitudine incomnenfurabi
' lislinea w o.ergo bineq Insn o funt rationales potétiatan
- tum comméfurabiles. tota ergo lineat s erir binq_miii_. )
 Dico prasereaillam effEbimoniimitertinm. Cum enim -
Jit ficut numerns Aad numerum « 8, ita quadratumli.
| mea « ad quadrati linee {u:Sicutuero numerws '« gad
 numerum avy, ita quadratumlineatiad quddyatum
 linean0.Per #quam ergo proportionem ficus namerws
| dad numerum o y,ita guadratuin ineasad guad rati
Linee 0 Sednsmernen adnunerd wxion hubet pro-
porsionem quam :naméﬁgmzﬂadrqmwdsquadmmrh.
. Ergog_gmdmmmjiné‘a v 18 babet proportioné ad.gua-
dratis linesn 6 quam quadratus numerus. ad quadra-
i‘zwm.qz ergoiliness Jangétdinecincomnmﬁm&ﬂj;; I
-meand per 9,Et quontam eft ficus numerws a & ad ny-
\mietum w y,jra guadiatam.lineetn ad quadratum li-
et Ergo quadratum linentweft mains quadraolfi
“nea nd. fint ergo-uadratolinean equalia quadrara
-linearum o,x. Per enerfam exgo proportioné ficut nyu-
- WIETHS kS ad numerim &y, uqaadratum linee tn ad
quadiatum linea'x.Sednumerss.« ¢ ad numeram gy
Zq&et proportionem qud quadratws numerus ad qua-
dratum. ergo ¢5° quadrasum linee Ly ad quadratum
linga x babebit proportionem quam numerns guadra-
tus ad quadratum. ergolinea 3u eft longitudine com-
menfirabilts lines x. ergo linea 2u plus poreft quam Ii-
neax $-qugdraro lines fbi longitudine commenfurabi-
lis.Sunt antem lines gun 8 rationales potentia tantum
commenfurabiles:¢o neutra est commenfurabilis lon-
! X
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h ;g'z'tudme lineaErgh linea 14 eft binomium tersium.
‘Qt_l‘ir‘xqué'geﬁmumprimum“'rheox'cmd. :
Réperisebinomiup.quartum, . oo
Proponantur nameri.duoay, wv..iivisp iieon B
yCtales utcipofemsex ip~ . s
ﬁ-i."Mmﬁqwsﬁddt66‘#&?’&\&0\-‘&.}?‘.‘(&?sz\.*:\':,g; 3 ' 3« Wigeh N
rum-habear proportionem T T
‘quam numerus quadratws - T
ad quadeiricfgualiseft omnis numerus quadiatus ad
duos nimerbs wom.qradrares fE minores ipfum compo-
nentés. ) Sit antem linearationals &,¢9° linea afit com
miéfirabilis longirudine linea-v3, et ergo rationalis 2.
Sitq flousammerns Kadd numeswm 'y, ity qhadrati
linex ot ad quadratiilinee. g.wergo,'-guadramm‘linek
o2 &ft commenurakile quddratolinex 3. Eff ergo liviea
A n rakionalis . Ecqioniane numerns o's ad-numesis wy
proportioncm.ni-habes qham: guadratns nymerns ad
quadrarim:neque quadratum linex «Q ad quadrasum
lineq Lu babebut proportianem quam quadrarws nume
rus ad numernm quadrarwm. evgo linea L eft léngim
dine incommenfurabilis linee yn.Ergo linea s (3u fant
rationales potentia tantum commenfurabiles, quare to
ta lineas eft bimominm. Dico pratereacameffe bino~
minm quartnm.Cum enim it ficut numerus g o« ad nu
meram e v,ita quadratum linez 2 ad quadratum li-
nea wieft autem numerus & a maior numero ay. Ergo
guadratimlinex  erit maius quadrato line {n. Sint
ergo quadrato linea v equalia quadrata lineari u,s.
' - Per
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Per euerfam ergo proportionemﬁ&ui numierss &« ad
numerum Cy,z'm quqdmmmflz'nm sl 44 qmzdmm‘m
line 8.Sed numerus ¢ x adnismzknnté y proportionem
~ non habet quam quadrasusnnmeris '.mﬁ‘qudd"mtum,
-igitur neque quadratii linea «2 ad quadratumines o

:l}gdlmlrit proportionem quans gugdrains numgrus ad
quadratuin numerum. Efergo by s Qincommenfy-
| vabulis longirudine linea: ergelmeary plus poreft gua
linea ln quadrarolines fibiincommenfurabilis longitu
ding. Suvganten lnees L urationalesporentia-tantis
* commenfurabiles,eftg; lineas llinea varionali a comé-

ﬁ;m/ailt;f logitudine. Evgo linea vy eft binomiss g@r;ﬁ .
Quinquagefimumfecunduri Theorema.”
: AT TR S A R

Reperire binomium quintum.

Proponéimrnumeri duony,. .

' e IR Yo B
ré leﬁut rotus w€ ud“ﬁni\ AR g DR - WA
gulos ay, v 8 profortioné' . w 3 i,
eam ne habeat quaqua-""" . .
' ' —te

dratus numerus ad. qua=: ooy I

dratum,ficat in proximo theoremate.Et fit linearatio-
nalis A:linee antem 4 fit commenfarabilis longitudine
lineasn.Eftergo livea g wrarionalis:fitg; ﬁcm nhmerus
y & ad numernnt a Sita quadratii linex v ad qiadra-
tumlinea tv. ergo quadratum linea 2u eft commenfs-
rabile guadrato linee Lo.Eftergo eriam linea ¢« vatio-
nalis.Et quoniam-numerts .y ad pumernm « & né ha-
bet proportionem quam numerss quadratus ad qua-
drarum,neque etiam quadratum lineatn ad quadra-
o », X i
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,mmlinew{c bcibebztpro- .'.;.;...:;‘,.‘...';:,_,_ 3 ir B . ,
portionem qad namerns. -« |

. o ; %“ — -. T 7 ' ‘
qmdmtw.ad quadratiis,. - R
Ergodinee Pwlsfunsdon: ' o, AR

gitudine incommenfurabi. ESCTE :
des. exga linea du,gs fumt rationales potentia sansum co
menfuvabites: ergaviratinedi soft binomii Dicopra-
 terea camelfe binominm quintum.Cikm enim fit ficut
numerws «y dd numerum « g,ita quadratum lineg L u
ad quadratum linea'x. Per conserfam exgo propor-
tionem ficut numerus Cuad nimertim « y,ita quadra-
tumlinee s ad quadratum lines In. Eftexgo quadra-
tum linga 3 maine guadratolinea {n. Sint ergo qua-
drato linea g aqualia quadrara lineariign,0. Per ener.
[am ergo proportionem ficus nismerns € ad numernm
B ysita guadratum linea s ad quadratam lines 4.Sed
nhmerns & « ad numerum Ry non habet praportionem
quam numerus quadratns ad quadratum.Exgo neque
quadratum lineas L ad quadratii lines 4, habebit pro-
portionem quam quadratus numesus.ad quadrasum.
Eft exgo lineat longitudine incomméfirabilts linex .
ergelineals plus poteft quan lineain quadrato lines
Jibs langitudine incommenfurabilis. Sunt anten linee
Lstwxationales porantia tantum commenfurabiles,¢o
linead x minws nomen eft,commenfurabile longitudine
line rationali #.Ergo lineaweft binominm.quintum.

T I o
- Quinquagefimumtertium Theorema.

Reperire binomium fextum,

Y
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Droponantur numeri duo ay, werrerrsie g mieneh

['yﬁtdlef,ﬂt‘totlﬂaﬁddﬁn--.3\""""""" ..... .

.f iulo: a1y € proportioné ne & 2 ;
:nabeat quam quadratus ni 5

mierus adquadrasi. Sit etid ® 6,

1€ alius numerns A,quique ad fingnlos « ¢, ynon ha-
" bear proportionem quam quadratus numeras ad qna-
dratum.Sirg; linea rationalis fit etiam ficut numerss
| ad numerum ¢ w,ita quadrarum linex s ad quadratis
|line yu.Ergo linca . erit potentia commenfurabilis li-
|mea tu.eft antemrationalis linea vergo ¢ linea du erit
\vationalis. Et quoniam nameras A ad numerid « & non
\babet proportioné quamnumerus quadratns ad qua-
| dratum: neque etiam quadratum linee s ad quadrati
lines zuhabebis proportionem quinumerns quadra--

{sus ad quadratum Eft ergo linea. « longitudine incom-

menfurabilis linex 2v. Rurfdis fiat ficus numerus & « ad

DUMETHM &y, itd 7u4dmmm linee{x ad quadratum li

neanb.Ergo quadratailla funt commenfurabilia. Sed
\quadratum line {ueft rationale:eft ergo erid quadra-
\tum linea v rationale. Ergo ¢9 linea x4 rationalis.Er
qioniam numerys b o dd numeram wy proportioné ni’

- %Zqéet_ quam numerus quadratus ad quadrasum:neq;
quadratum linea in ad quadrasum linean o propor-
tionem habebit quam quadratus numerns ad quadra-
sum.Ef ergo linea Qn longitudine incommenfurabilis li
Bean. ergolinea L nud funt rasionales potentia: tantis

16 . R o @

i
|
!
|
;

“ - commenfurabiles. ergo totalineal 8 erit binominm.Di

- copraterea eam effe binominm [extum.Cum enim fit
- e T e X
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ficut numerus A ad NUMErE  oriresee g s 8"
B ayitd quadmtii lineg wad &+ RTRECERRE
quadratam linea (WEff ag- . T 0
zem ficke numerns faad npd S A 3
merumx y,ita quaa'mtii li- r 6.

. nee {nad quadratum linee u 8. Per zguam ergo propor
tionem ficut numerns aad numerum.o y,ita quadrati
lineas ad quadratam linec v0.Sed numerns 2 ad nu~
\merum «y non haber proportionem quam quadvatns
.numerws ad quadratum : neq; etiam quadratii line «
ad quadratum linex 8 habebit proportionem quins~
-merus quadratus ad quadrazii. Ergo linea « eftlongi-
tudine incommenfurabiles linexx . Sed modo probatic
eft lineam ¢ x effé esiam longitudine incomméfurabilem
linea +.Ergo amba linez Ju,x o funt incommenﬁwabi-
les longitudine linea<.Ex quoniam eft ficut numerus ¢
ad numernm ay,itaquadratamlineatn ad quadratii
lineand.mains eft ergo quadratii linee In quadrato li-

‘neand.Sint ergo quadrato linea ¢ equalia quadrata

linearnm wd,x.Ergo per euerfam proportionem ficnrnu
‘merus Caad numernm Cy,ita quadratum linea {n ad
guadratumlineax.Sed numerys 8« ad numerum ¢y
non habet proportionem quam numerns quadratus ad
-guddrdmm. ergoneq; quadrarii lineadn adquddra-
tum linea xhabebiz proportioné quam numerns qua-
dratws ad quadratii. Ergo lineal w, eft longirudine in-
commenfurabilis line x. ergolinea i poteft plufguam
lineaws. quadrato lines fibi longitudine incommenfu-
rabilis.Sunt antem linea Inn b rationales potétia ran-

tum
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| tum commenfurabiles,¢g* ambe lmm Qusn 8 incomme-
ﬁtmézle: longitudine linex mtzondlz o Ergo tota linea
{ 9 eﬁbznommm fextum. ..

“Lemma.

Si lmm recta feceturin partes duas quocungue modo pa-
rallelogrammum reﬂangulum contentum ex fefHioni-
bus ambabas eft medwm proportionaliser-inter qua-
- drata ﬁ'ﬁzonum Et parallelogrammum reltangulnm
- contentym cx tota lnea ¢ altera [eltione eft medium
prapmzandztermterquadm:u totius lmm o3 gmt—
« drasuns’ dicte fectionis . Simt duo y ———
 quadrata « 8,8y, ita collocara ur -

. linegweye uﬁm ineademretali- [ B &
.med.Erunt ergody-linee 2 g, pnin |
| | .eademretta linea per 14.1. Com~ 1T

‘Pledmk\ergo paratlel@mm @ 'y. Y —

-Digvparallelogrammam vestangwlum: Wrest m'fem-
| mateImprimis parallelogrammum « y eft quadratum,
 quialineaa B eft aqualis lineat 8:linea nero g+ linee
- gntotacrgolines aveft aqualis toriliner 34.Sed linea
o cﬁxqualu werigue yad e lineaitem, {n eff 2qualss
- WETIQHe an,0y per 34.1. e1g0 utraque linearum « 0%y
 eft aqualis urrique ax,0-y.Ergo pamllelogmmmum y
- eft aquilazerum. Eft etiam reclangalum per 29.v.ergo .

parallelogrammum ay eft quadmtum Et-quoniam et

ficut lineal 8 ad lineam Buitalinea n¢ adlineam ¢,
 Sedficut lineat 8.ad lineam< w,ita parallelogrammum
aR, quod eft quadratii linee £ ¢, ad pamllelogmmmu

~— mipen 6.Sicut antemlimea# B ad lineam ¢.,ita pa-
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mUelogmmmum An ad [mmlle— 4

logmmmu,e v,.quod eft qmdm— N

ti linee ¢ per 1.6, Er%ofcmqua- B
dratum « ¢ ad parallelogrammis

awita parallelogrammum av ad
quadratii g y.Ergo Paml[elogmm —
mum au eft. medinm fropowwmlztermm' qmdmm

«C,% y.Dico praserea pdmllelogmmmum( Ay effe me— -

dinm proportzonalzrer inter 7u4dmm xy,87.Cumt e=

nim fit ficatlineaw & ad lineam: Aniitalmea xwadli- .

neamy.fingule enim funt i ingulis aquales,Per com-
poficam ergo proportionem qua probatur per18.s,fi-
cut lineaax adlineam x dsita linea xyadlineany. Sed
ficut linea a x ad lincam x #,isa uqdmmm hineg ax,
quod eft quadratum o ysad famZelogmmmum exax,
xMhoc cﬁpamllelogmmmum vy per-1.6. Sicut antem
linta-iy adlineam wyitapardlelogrammyns wy.ad
quadratum linea wy,quod eft griadrarsm o v.Sicut.er-
go quadratum «y ad parallelogrammum A v,ita paral
lelogrammum #y ad quadratum . Ergo parallelo-
grammiim Ay eft medsym proportionaliter inter gha-
drataay,87. 7uod demonﬁmndum erat.
| Lemma.

Q} ﬁmt media proportionaliter inter eadé ant aqualia
[antipfa 7uogue inter [¢ agualza Sint tres magmmdz—
nes a,6,y.Sitque ficut « adé,ita g ady. fit fimiliter ficut

eade magmmdo wad d,itg pad candé magmwdme o

Dico g,a¢ffe inter [¢ #qualia.Nam proportio « ad y eft
proportio duplicata ipfins w ad ¢ per diffinitioné, fimi~

liter

o

-
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lzter propartzo ead?i i T

- fuswady, ef proportio:. B

duplicataipfins « ad Ao 4
>
¥

per eandé diffinitione. .
jEd quorum aqualiter A
mulnflzcm funt aqua- - —
Nia,ant eadéipfa quog;——
ﬁmt xqualm. Ergof— T
cte'ad B, it wad d: T
crgo per 9.5 8 dofunt inter ¢ xqualuz Ide,f ﬁtermt a-

magnitudines aquales ipfis w,y puta W2 inter qtm
f ¢ tnedia proportionalss magnitudo 4, .

anquaocﬁmumquartum Theorema.

Sx{uRerﬁclcs contcnta fucnt €x rauomh & bino=
- myaptimp,lincag quz. illam, fuperficié Poteﬁ eft
itrationalis quz. bmomgun\gpca:urm

Supe;ﬁaes enim, u By A, ctined- ‘
o tur ex linea rationali « B ¢9*. - R 1 5 3
= binomio primo linea & a.Dico” |- < |{ |-
lineam qua [aperficiem «y po=
teft effe irrationalé sllam 7me _
wocatwrbinomium. Cumenim L || | |,
linea 4 fit binomium frzmu, 1y —E TR
dinidaturin /Zm nomina. in ph
Clasfieg; mains nomen ass conflat lineds us, « Aeffé ra-
' tonales .porengl tantym commienfurabiles, ¢ lineam
© wsplir poffe,quimdineas gmdmto linee fibi cimen-

Nﬁtmbtlu longmdmc,@' lineam us cyﬁ longztudme cd-

1L ey

\ >
! -
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menfurabilem lines propofite =" wx s i eyt
rationali « €. Dinidatnr lineacy): | . lul £33 &
« & bifariam, ¢ aqualiter in |
jmnﬁ‘o 2-Et quoniam linea av- .} 1]
plwpoteﬂqu?tmlmea-m7:;4-';*.':':'.: SO T S It A
drato linee fibi longitudine co- - |
menfurabils, i quarte parsi. e Ry
quadrati linea minorss, hoceft-" -

quadrato linee ] #quale [ecundum maioré linea,nens-
pe axapplicetur,deficiés figura quadrara dinidet lined
maiorem, nempe.« v in partes inter [¢ longitndine com-
- menfurabiles, per fecundam partem 18 i applice-
tur ergo feciidum lineam -+ aquale quadratolinea «2
pardllelogrammum ex awnvErgolinea wn cftlongitn . .
dine commenfirabilis linea « xDucantur per punla”

Wy, 2 alterderilinednnm's g0y pargllele W ss kA E péy
srr.¢y parallelogrammo £ ¥ é’qk&l‘e”gda'df‘dfur}’z?drt'—i

Shruarur svparallelogrammane-r - o 4

70 ux, fit equale quadratam v, [T TR
o ita deﬁ'ribc‘l’mr s utlinea pifie P SRR ey SO 3‘
in eademretalineacam vgfame " | o | |
ergoineadérelta linea linee gy, | - NS
vo,¢7° compleatnr parallelogram. L. . olis )
mume x. Ergo parallelogrammsi S S ° s
o x eft quadratum per ea gua dicta fant in’ demonfira-
tione lemmatis penultimi. Ezquoniam parallelogyam-
mum e éxneft aquale quadvaly lindv g B igiens
fiewslineawwad bneam « Lyeulinea « ad lndd voper
17.6.Ergo per 1.6. ficut Pdrdﬂelogrwmmum «b adpa-

i rallelo-

Vad

[ TP
[N S
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vallelogrammum,s asitg parallelogrammum: A ad pa-
rallelogrammumix nExgoparallelogrammis « x effme-
dinm proportionalirersnrer paraliclogramma a8,
Sed parallelogrammum as eft equale quadrato s1.pa
rallelogrammunm uerd ux eft #quale quadratovw.Ergo
quadratorum = v,y medid proporiionale et <x,quoris
 quadratorum e v, = medium quoquie proportionaliter
eftparallelogrammam . per lemma penltimi.ergo
-we eft equale parallelogrammo «x per lemma proxi-
- mum antehoc theorema.Séd. pavallelogrammii ¢ et
aquale parallelogrammi o'§ per 43.x.parallelogram-
mum uerd s A eft equale parallelogrammo v, Totii er-~
go parvallelogrammum vy et aquale duobus parallelo-
\@rammis u g0 f inter f6 -xqu’alzbmﬂsedyamlklr)gf{zm-
-maw b, x fant equalia quadraris s v,vw.totum ergo AP“
rallelogrammumay eff aquale toti quadrato s =, hoc
¢ft quadrato linea . Ergo-linea:n-§ poteft parallelo-
ammam oy, dico lineam u  effe-binomii. Cum enim
linea s fir longititdine conimehﬁtml:ili; linee « “ergo
linea tota s eft commenfurabilis longitudine utrique
- anpsper6.Sed per fuppofisionem linea « <eft longirn-
dinecommenfurabilis linex & g,exgo ¢5* ntiaque wn,ns
' eft commenfurabilis longitudine lines « & per 12.¢ft an
tem lineq.u  rationalis: rationalis eft ergo utraque an,
wi.Eft brgbriiqsparallelogrampinm b8 i rationale
pev-20.Ergo ¢or parallelogramupii « o evit conimenfi
vabile parallelogramon x.ergo ¢o* qua funt illis 2qua-
lia,nempe quadrata s vy = que fant quadrara lineari -
donyr £fune vationalia ¢ commenfiivabilid. Et quontd
W Y ;I
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linéanvcft per pofitioném longi- ., =, o
tudineincimenfurabilislisee vay .| ||
Sfedlinganslineaaneftcommen-pl vl - _.le.
furabilus,ut modo probaswm eftli |- |
 ned antem v eft commenfisrabi- »
+lis line « £ Ergoper corollarié 4 1. »
. nobis pofitum poft 14.lmea anest v °
- incommenfarabilis longitudine linee . Quare ¢ pa-
rallelogrammum « 8 parallelogrammo « A eft incimen-
furabile. Ergo ¢ quadrasii ¢ v eft incommenfurabile
.parallelogramo u ¢, quia per. pofirionem parallelogra-
. mum a8 eft equale quadrato s v: ¢5* parallelogrimam
-saprobatum eft aquale parallelogrammo g .Sed ficut
- quadratymer, adparallelogrammum ¢, italinea o»
 ad lineamr p per 1.6. ergo per 10 linea o1¢ft incommé-
. furabilis linea vo. eft antem inea o aqualis linea uy: li
- nea autemp linear . eft exgo incommenfurabilis linea
-uvlinegr£.Modo dutem probatam. eft quadrata.am-
barum linearum ury £ effe rationalia ¢o* commenfi-
-vabilia. Ergo lineq uv,y ¢ funt rationales porétia tamty
. commerifurapiles.ergo linea ¢ eft binominam;eo* poteff
parallelogrammum ay.quod demonfirandumeras.
Quinquagefimumaquintum Theorema.

)
v

Si fuperficies contepta fuerit ex linea rationali &
R L A TP RERAS WA TR R :
binomio fecundoslinea potens illam fuperficien:
eftirrationalis quz bimediale primumuacatur..
Supexficies enimyn 6 y i, contincatur ex rationali «p, ¢
; [zin,o@iq fecrndo, que fislinea u 4, Dico lineam gne fu-

perficiem:
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ize{ialept'zj:nﬁﬁCz/’ifemm ‘. 1» LT
lineau.ﬂﬁt binomz'umfe- ) S N P i 2

cidum , dinidatur in ﬁmﬁ AN FETY 0 SPY PRV §

nomina inpitho ,itame [~ T g

mains nomen (it o e.ergo ‘ ' T S

lineg e ot ﬁmt rationa. B ion '.0__:&‘?5.-11 R R 2

Adestantum posentia commenfirabiles; e limeaw vpo-
“teftplus quamlinea. Aquddratolines fibi longitudine

. commenfurabilis,¢s* minis nomen nempe «aeft com-
—menfurabilelongirndine linea a¢.Secetur finea  abifs
riam ¢g* aqualiter mpuncto 3¢5 quadrate line.
aquale fecundum lineam asapplicetur- parallelogram

—  mum deficiens figura guadrasa ;. quod parallelogram-
A it ex lineis anws.Ergo finew ans et longitadine &
~menfurabilis lineaxy:¢ per pmicta vt ducantiur pa-
rallele lineis o« €, 8 y,linez n 6,4 x;3 A Ek qullrlogrim»

o aquale quadratum confrisatur s y.parallelogram-

mo uerdwx,quale guadrienmfimiliterciffruataryw,

€7 ita componantur yt lineaur, e linea v g.conficiant
unam lineam reltam.ergo &5 lineg or,e p cificiunt und
v &g eandem lineam,eq compleatnr-quadratis w. Con
Jarex his qua demiftrati [untin groximo theoremare
parallelogrammum ¢ effé proportionalizer mediii inw
iterquadrata sv,rw; €9 aquale parallelogramo. «x ¢
lineam ut pofse fuperficié wy.Modo fipeveft ut-deinont
remus: lineam u  effe bimediale primum = quonii li-
neaaseftlongitadine incommenfurabilislines « a, ¢
linea « & eft.commenfurabilislongitndine linee «g. eff
ST O Y iy
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a.

ergo linea as longimdine

incommenfurabilis linee oo da) |8 &
xR per 14. ,;Etﬂuom'am /TR ST ARSI A1 IR SN I
ea aueft cbmmenﬁ‘rdéi!; LR AR S
Iis igitndine linee weseft 1~ L |
ergotora linea w o ligitn- | ‘ g

dine commenfarabilis li<. B e\ R N2
-weautrigheieww per16\effandlines aivationalis, er-
g0 LTaque x nx wrationals. Bt quoniam linea ws et
longitudine incomméfurabilis lines « g.eft antem linea
ks commenfurabils longinidme urvigie i iwsergo -
ek enwfunt longiradme incomenfirabiles linee ac.
exgo linew C,un,n i funt rationales potentia tantum co
naenfiprabiles Quare ntrnngue pavallelogrammis « 0
< efknedinle.pep 22 qAureMIYiqR giadratnim s i,
eftetiimediale;eryo linee uy § funt mediales Et quo-

nidlinea wx eft longitudine c6mé o
BTSN i S A
ﬁamédu biwesepcommibfarabile » [T

» w B vy 1 . ,
"ﬂ"f‘d‘r a[lefdgrdn;uX'a OFdi‘dﬂeld—gb DR :“." {4 u
grammo ixper 1.6.¢o* 10.huius, B
hoceft quadratum.sy quadrato
vas; hocsefbquadraswm lineawyy [
ghadrato Imea, £, quare linex o
wnrf funt potentia comenfurabiles. Bt quonidlinea x
eftlongitudine incoméfurabilis linee « a fed linea wv.eft
longicndine ciméfurabills lines wa;linea nerona eft fo-
gitudine commenfarabils linee 1.6 exgo linea wnin-
commenfurabilis longizudine linee < per corollarium
14 theoromaris.Quare ¢9 parallelogrammii « o eft in-

\'!..:s ‘{ wmmen"'
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commenfurabile parallélograinmoi, hoc.oft suadia:
tum e v parallelogrimo ughoc eft linea o y'linex v o, hoc
eftlinea urlinea s £ eft longitudine incommenfurabils.
Ergo linea ur,r § funt posensiv rantim vommen irabis
les.Sed modo probatis efkeafdem effermedsates;ergs i
nee wryv  funt mediales potentia tantam commen|i-
rabiles.Dico praterea eas continere ﬁ;}vérﬁagih'mﬁqs
nalem. Cum enim linea wAfirbongitadine cEmenfarss
bilis utrique « g0 L. Ef ergo linea « longitudine com-
menfrabilis linea «x qua eft aqualis linee « ¢ Ef anté
utraquelinea s & x m*tianali;._?tgo*jbmﬂel : mﬁmﬁ
wneftrationale per 20 bususshoc eff eiagaate paralle-
logrammum u ¢.Sed parallelogrammum u g eft-conren-
tum.ex lineis wr,v§. Ergo persy linea v peft-bimediale

 primum guod demonfirandimeras. > : RERER

. Quitiquisgelitiumfestun THeotema: -
Si {uperficies contineatur €x rationali & binomie

tertiaslinea quaillamduperficien potelby cft is-

Hationalis quadiciurbimediale fecundur,. .

Superficies enim o by A wmin‘é‘mtr ex rationali-a g ¢o*

binvimio tertio linea wsqumfeedinifz in faa vowinain
punilos; quordi weaimsnopem furlitiea; s Dicofined
que otdi‘ﬁtffrﬁfi"-.','ffvfﬁ, irrationalem wogari bi-
medidle fcundumiSit evith eadlem'confiéuctio figira-
riim ik ih proximis theoremaribs. ngz’uémlnea

w & eft binominm tertiid lintz & <K afionrvarionales po-

tentsatantum comméfivabiles; ¢ ’linéd\‘u'i plus poteft

qudm linea « A quadrato linea fibi langitudine . com-
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mélurakills ;¢ newsvalineasit). o - 5wy Loy
wes o oft longitudine comméfu- \_. - v} s & &
rabilis linee « 8.Sicut in fape- | ||
riariboneft- demanflratisicabic .
demonftrari porestlinedu f pof=. |
fe/iffﬁﬁ(‘iiu'ys@‘ lin?df‘;ur,y}‘.. L o

effe mediales poténtia tantiiei~ &, 0% Xy
menfuabiles,ithque lineamm.u - et

—

dq . [ I
: v
A " ",

eﬂécdmﬁoﬁtiex lineis mediali-' = |- - <ol hﬁ '
“bus porentia rantum commenfu- | -
mlzéw-Rvﬂqtdemwaﬂrdndnm ¥ RTINS STRE =
edndem linegm it cf]?bimedia‘e SERY SEATCEAT SAL: B9
lefecundum,quoniam linea v 8 - | |
- eftlongitndineincommefurabilis lines u gyhoc eft lines
vx. fedlineara e&qs_omm,éﬁtn_téi(&l&‘ udsne lineasl,
Ef erga fingess biisnging incomméfirabils linea ux.
ergolineag e x funt rationales, gu;}i ex ‘byp@_’t’lzeﬁ {i“
‘ned s destrasionalis echitined {'s st commenfurabils.
"B o lint SO fank veationalés potéria santims com>
menﬁml&ﬂéﬁ'?ﬁg’&fﬁr&ﬂelbig'mmrhﬂm@ w efk mediale
perzabocest pavallelogrammum u o, quod continerur
&% lineis u wig Ergo lineay £ est bimedsale fecundum. .

i Quitiquagefinumieptimum Theorema. vy

T T R T AR L RS U M L
Sifupesficies contineatr €x ratiqnali & binomio
ﬁ%}-%rs@l.&%ﬁj)?%s&s.fzwssﬁ@«zm%l.l@{x}&fm%@&o:
—%Q’I%S’ quE.Q ‘Clp&lfmn}é}lpr AL SL R SR ATV S ‘
Shperficies o y.contineatur ex linearationali 6,¢o bino-
wmio guditeslined & 4 dinifa infua-nomina inpuncos,

Sitg;
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| ﬁté; maiws nomen « « Dico lineam que Pateﬁ [uperfi-

enim linea x4 fit binomism

ciem ay efJe irrational€ eam , qua dicitur maior, Cum

iymrmm,crgoline‘emr,m ol lule (8 &

| Junt rationales potentia tan-
" tum commenfurabiles: ¢ li- . 1
 neansplus poreft quamlinea |
- <A quadrato linez fibi incom I

| menﬁtméilzk long"mdine:@t“-ﬁil‘ L

linea u « et longitudine com--..

, mé"fi&mlvilx rationali « €.Se- T

 ceturlinea « & bifarid ¢r'e- |
- qualiterin puntho ¢ fecit=

i dum lineam as quadrato li-

- neavt aquale applicetur pa~

1
i IR

rallelogrammum ex anns.Ergo linea wn est incommé~

o
[
LAY

'c‘,..o

wEpofféfuperficiems uy-Nunc demiftvemus illam lined
ukeffeirrationalem,que maior dicitur.Cum enim li-
 medanfir incommen(urabilis longitudine linea <. ergo

etiamerit pczmlleloimmmii wd incommenfurabile pa-
vallelogrammonx,noc eft quadrasum ¢ 1 quadrato .
ergo lineg ur,n§ funt porentia incommenfurabiles. Et

nali uc,ideft per pofitiont, parallelogrammit «x eft ra
tionale per 20.ergo ¢5* compofivii ex quadratis illi -

N

furabilis longitndme lineans per fecundam partem 19
 theorematis. Ducantur adlineam o € parallelewt,ex,
IAo fiant catera ut in [uperioribus. conflar lineam

quonid linea s et longitudine cimenfurabilis ratio-

N gHualibus, nempe s v que [intquadrata linearié ur,
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5.erit fimiliter rationale.¢s '
quoniam linea waest longitn «———1”
dine incommenfurabilss linex | -
« 8, hoc eft line «x: ¢o* linea
« aeft commenfurabilis longi-
tudine line#«2:Ergolinea.vg T L
estlongitudine incommenfi- Br— % —*
rabilis linea « x.ergo paralle-
;{logmmmﬁ'mdi‘mediale,boc e g
‘eStup,contétum ex lineis uy, ' .
vi.ergo line# urv§ funt poten
tiaincommenfarabiles confi-
cientes compofitii ex quadra- . ‘
tis ipfarum rationale:parallelogrammum uero ex zpﬁx
“mediale.ergo tota lineauf eftirrationalis qua dicitur
linea mator , ¢ potest fuperficiem «y quod demon-
frrandumeras. L S
Quinquagefimumoctauum Theorema.

e |8 &

L4 )

Si fuperficies contineatur ex rationali & binomio
quinto,linea quz illam fuperficiem poteft, eft ir-

- rationalis,que dicitur potes rationale & mediale.
Superficies w «y contineatur: N s PR
“exrationalia ¢ ¢z bino- * y| £ |8 &
mioquinto,lineaxadini | ' 1l
fainfua nomina inpun- |
&ositaur maius nomen |
St Dicolined qua po- | R
teft fuperficiemillamays g @ 2 A 2

off
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- effeirrationalem,que dicitur poten s vationale ¢o me—
 diale. Sint enim exdem conftructiones que in pracedé-
 ti.Conflat lineam qua poteft fuperficiem « y effé u £. De-
- monftvemus llam lineam u §.¢fJe lineam porentem ra-

tionale ¢ mediale. Cum enim lines uy ftt incommen-
Jurabulis longitudie lineans, eft etiam incommenfura-

bile pamllelogmmmum a'’t pdrallelogrammo 0%, hoc eft

. guadratﬂ linexuv,quodeft gtia- . o
dratii v quadrato lineer§,quod
eft quadratiiva. Ergo linea iy g S "

" v§funt potentia incommenfura-
biles. Et quonialinea « # 5t bi-

, . Y 4 ) e N ‘ -

- mominm qmm.u,cﬁq; minus euf; < . |
nomélinea ailla lineaa,eft lo- e

gitudine cimenfurabilis rationali « 8.Sed linea w s eSt
longitudine incommenfurabilis linea « A.Ergo linca a«
- eStlongitudine incommefurabilis rationali & ¢.ergo li-
- me « Byus funt rationales potentia tantum commenfu
rabiles. ergo parallelogrammum « x,e5t medsale hoc eft
| compofitumex quadratis linearum w1, . Et quoniam
. et commenfurabilis longitudine linea & linex « 8, hoc
_eftlineq vx.fed lineas Aestcommenfurablis longitndi
- nelimeary. Ergo ¢ linea g eftlongitudine comméfu-
vabilis linea «x;¢9 linea v x ¢St rationalis.ergo ¢ pa-
vallelogrammis s A etit rationale per 20.hoceft paral-
lelogrammum u ¢ quod continetur ex lineis uv,r£.Ergo
illelinex wryr Efans porétia incimenfurabiles cificien-
tesicompofitum ex quadratis ipfarum mediale:paralle-
Adegrammum uero ex: spfis rarionale.Ergo tora linea u ¢
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estirrationalis,qua dicitur potés rationale ¢o* mediale:
¢ porefl fuperficiem ay. quod demonftrandum erat.
 Quinquagefimumnonum Theorema.

H

Si 'fuperﬁcics contineatur ex rationali & binomio
fexto,linea que illam {uperficiem poteft eftirra-
tionalis,que dicitur potens dgo medialia.

Superficies « By 4, contineatnr ex
rational « 6,¢5 binomio fexto A 1 »
linea « 4 dinifa in faa nomina
' in puntto wita ut mains illins | |
 nomé it w«: dico lined qhe po- | 11 1

testfuperficiem wyeffé irratio- ,

 nalem eam,que dicitur porens € T w A x
;"'duo medialia.Sint enim exdem o o 2
confiruttiones qua in praceden ) £
tibus. Manifeftumestlinedque [l
 potest fuperficiem wy effé lined
| n 8,9 lineam pxeffe incommen L

) ]

| furabilem potentia linex 1 §:¢o* |
' quoniam eStincomméfisrabilis longitudine linea w« -
e ad. ergo linegille e ¢ funt rationales potentia
. tantum commé[urabiles. Exgo parallelogrammum u x,
 hocest compofitum ex quadratis linearum v, § et
" mediale Rurfus cum linea 4 fit incomméfurabilis lon-
 gitndine linea « ¢,ergo etiam incommenfurabilis longi-
' tudine erit linea « 2 lineg ux. Ergo mediale eris ]mmﬁ:-.
 logrammum «ahoc €5t g, quod citinetur ex pavg.Er
- quoniamest longitudine incomméfurabilislinea s lis

nea
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‘mes z.erfo etiam parallelogrammum u % evitincom-
-menfurabile parallelogrimo «a.Sed parallelogrammi,
“ax e5t aquale compofizo ex quadraris linearum v
parallelogrammis uero a eSt aguale ei quodfir ext uv,
“v§.Ergo compofitum ex quadratis lineari ur,1 £ et in~
comméfurabile ei quod fit ex ur,r £,6f8g; mediale uevis-
que:¢rlines urf funt potentia incomenfurabiles.Er-
- go toralinea g et potens duo ‘medialia, ¢ poteft [z%‘—
| perficiem wy.quod demonfirandum fuit. Hiclegirur,

“quoddam lemma,quod quia wiftim eStidem cii evymod
. poftponitur 39 theoremati , ideo ﬁ%&mﬂg@@nw;ﬂm |
- terea qua bicaffersur illins demonftratio,cummon fa-

i
i

!

|
{

4

tisfaciar,fuperiore illa,que ¢o certifina ¢ facillina

-est, contensi. fimus: hoc ipfang lemma pesfecniis 5t

Campankg poftss. o N .
- Sexagefimum Theorema. . -7 1

FERAEE NS (e 200

Quadratum binomij fecundum lineam rationa-

lem applicati facit alterd latus binomid primii.

Sitbinomium lineaa e dinifa

j inﬁidnomimt mfiic?o-y, T e —
ita ut mains nomé fit v:

€ proponatur linca ra~ . . l.——ji o
sionalis linea hv: €9 quas d.___ - x| A 20
‘dratolinex o g aqualefe- |y ‘
cundum lineam A+ appli- o
cetyr parallelogrammum - [ Aon oo
Avgulatws alterum facits | - L1
lineam avDico lineaman. ¢ R TR
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e/]e binomiii promum. N& 4. . , e
Jecundum lineam 2« qua- ' ‘ ~
drarolineawy aqualeap~ ... .~
plzgemr Parallelogrammii, — w s s
Ab.quadraso autem lince Y- RS
5 x aquale applicetur pa~ 7. - . .
rdﬂeédgmmmwm&eﬁ- R ¥
dunm ergo,nempe idquod | :
firbis ex lineis uvy,y eﬁx-
qualesefiduo uidelicei pa- ¢ :
rallelogrammo ug:Secelir. lmea r rrégﬁzrm efg‘ ¢eyu4-
licer inpuntto v.co ducatur linea. 1§ parallela nirig; li-
ﬂcdtm(z an &N srammuts grgo faml!elagmmmom vk,
¥ &e{i«qzl‘@kﬂ quad fir fensel ex:limeis %y 3y 6:Es quo~
miamlinea w & eft binomium dinifa in faa nomina in
punttoy.ergolinea ay,y & fnt rationales potétia tan
tum commenﬁ:raézle: Ergo 7uadmt4 [m;’arum apyh
fakevaiibidh 4,;&%02% e&‘rﬁ?nﬁ:mbzlm inéér fe.quare.
¢ Compoficiim ex dllisGuadrasis linearnm s,y 8 eft
commenfurabile finguls quadyatislinearii w5, per .
16.Ergo com]:of tum ex 7uadmm Iinearum .« v,y B est
rationale. et antem aquale parallelogrammo an.ergo
& parallelogrammum a s et rationale,¢o ﬁcundum
lineam ravionalem applicatur a . Ergo hinea du eft va-
donalis ¢ longitudine c‘omenﬁwaézlx hnea s per a1,
Rmfm‘ quoniam linee « v,y B funt rationales potentia
tantum comméfurabiles: ergaud«yuadﬁréu ex 1,785
nempe parallelogrammum u ieSEmediale per 22.¢5* #l

lud pamllelogmm mum ul applicatur fecidum ratio-
nalem
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-nalem un.eftergo linea nuvationalis ¢+ incommenf-
rabilis longitudine line# u Ashoc eft linea a«. Eft autem
& mea & p rationakis ¢5-longitudine commenfurabi-
A linex 4 . EfE ergoilinedt wslines u wlongicudine incy
menfurabilis. Sunt anrem amba vationales.funt ergo
linee A oM R mtz‘pna_ig;fo{ent,izf;g@;qm; ‘gqm~m~‘en/t\{rd_
‘biles.Ergo linea a eft binomism.Demonftremus pre.-
-tereaillam effe binomism primum. Nam cum quadra-~-
‘torum linearnm o v,y 8fit proporionaliter medium pa
rallelogrammumex ayy B perlemmidpofititn poft 5.
Ergo etiam parallelogrammornmnex x,proportiona-
lirer medium erit parallelogrammam u ¢, quia fingnla
[fingulis funt equalia Eftevgoficurparallelogrammim
Adadugitap f adxahocefbficut tineani.ad lineam
wnitalineanr ad lineaminErgo guadratum linea y
est equale parallelogramino ex & xoux Er.quonid qua-
dratum linee «y eft comenfurabilequadraro linex ye:
ergo ¢ parallelogrammum 4 0 eft chmenfurabile pa-
rallelogrammo xa. Quare &5 linea ax eftlongitudine
commenfiirabilis lineaxu per 1.6.29 10 huins Bt quo-
niam quadrara linearii s y,y & funt masora eo quod fir
bis ex uy,y 8 per lemma pofitis poft 39.ergo ¢o paral-
lelogrammi A x eft mains purallelogrammo u}. Qua-
re'¢o linea 4 i ¢St maior linea wn periv.6.Es eff aquale
parallelogrammii e 4 x,x u quadrato line ur hocest
Z:tqrtw parti quadrari linea uv,quia binea undinifa oft
ifariam ¢’ equalizer in panclor,eo eftlinea ax lon-
Zitudine commenfurabilis linea % - Ergo per 18.linca
& i plus poteft quam dinea ww quadratg lince fibi lon-
v



EVCLIDIS ELEMENTOR.
gitudine commenfiurabilis.Sunt antem ¢ linea A u,u
rationales potentia tantum commenfirabiles,¢s linea
A w;qucftmains nomen,eftlongitndine commenfura-

“ Gilispropofire linea rationali A.Ergo linea a eft bi-
nomium primum.quod demonftrandum erat.
Sexagefimumprimum Theorema. -
Quadratum bimedialis primi fecundum rationa-
nalem lineam applicatum facit alterum lacus bi-
romiumfecundum.

Sit bimedsale primmwm lineawg /-, 4
dinifwin [hanomina in pan~ T
oy, quorummagusnoméfir; . [
@yi€9* proponasst fined ra~ o J0L LAY T
tionalis A fecandin quamap~- 1 | )
Phcetur ﬂiﬂdl&:?l{ddfdto b= | . 1
-,ne_:e«.aﬁf;.pam'llelagrdﬁzmi‘@Zs.»...'r:'z RCREEY Tt AR (A

faciens alteram ldtusliveam | Ll
aw: dicolined an effé binomis A A
fecundum.Sint enim eadem conftruitiones que. in pro-
xitno theoremate,quoniam bimedialé primum dinifism
eftin fuanominain puncto y.Quadrara linearum,xy,
-y 8 funt medialia.ergo parallelogrammum ax efterid
mediale.Eft exgarationalis linea A, ¢ incommenfy-
rabilis longitudine linea Asper 2 3. Rurfius quoniam id
quodfie bis ex v,y % eft rationale, eviam parallelogra-
mym ugerit rationale, Ergolinea un eft rationalis ¢
longitudine commenfrabilis linea wn,hoc eft linée a1+
ergolinea # u eftlongitudine incommenfurabili lines
| ma

T
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wi, Co° funt rationales: eggolines A un fiunt vationa,
les potentia tantum commenfirabiles.ergo linea auef?.
binomium. demonftremus illam effe binominm fecun-
dum.Quoniam quadrasa linearum ey, .8 funit maio-
vacoquod fit bisex wy,y B.eritergo parallelogrammii
aAn mains parallelogramo w3, quare ¢o* linea # 1. ma-
ior linea un.¢o* guom'am g&@dr«;wmlinm « (eff com-
-menfurabile quadrato lineg 6, etiam jzamllélogmme
mmum A4 eris comenfurabile parallelogrammo x a. qHa-
xe ¢ linean exit commenfurabilis longitndine lines
wicer eft parallelogrammis ex A x,x uaguale quadra-
20 linet uv,hoc eft quarte parts quadrati linee 4y Er-
go linea ap plus poreft quam linea un, quadrato linea
Jibi commenfirakilis longitudine per18.¢o° eft linea un
longitudine commenfisrabilss linee vationali as., ergoli
“nead ueft binomium fecandum. ,
.. Sexagefimumfecundum Theorema.

uadratum bimedialis fecundi fecundum rationa
lem applicatd,facit alcerd latus binomid tereid.

Sit bimedigle fecandum linéawe » &

. A
s d L

difiifain [ua nomina in pan-
o y:itane maius nomé fis « 1.
Sitg; rationalis 4« fecundum —— et 2 12 7
quam quadratolinex « 8 a-
quale applicetur parallelogra
mum A g, faciés alterum latws
lineam au.dico lineam aneffe —— %
binomium tertium. Sint enim
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‘eadem conftrultiones,quain: o 5 8
| Pmcedentibw, quoniam linea -
‘a8 eft bimediale [ecundsi,di- ‘ [

T

wifumin punctoy infuanomi-*—
na.ergo ¢ copofitii ex qud- '
dratisimearum a v,y € eft me-
diale,eftque aqualeparallelo= | |
| grammo AN, Erg0 ¢ AN erif | gy £ 3
 mediale.ergolinea au erit va SR
tionalises longitndine incomméfurabilis linea &+ per
. 23.Eadem ratione ¢* linea ux erit rarionalis o lon-
 gitudine incoméfurabils lmeg u ahoceft linea 4v.ergo
- utraque linearum & u,un et rationalis ¢ incommen-
Jurabilis longitudine lines . Et quoniam eft incom-
i.-menﬁ;mbilis longitudi'ne linea uylines v g:¢9 ficut li-
nea wyad lineam y gyita ¢5* quadratumlinec wy ad

| Pdrdllelagrdmmﬁ' ex a v,y 8 per1.6. Ergo ¢o* quadra-
“tum line ay erit incommenfurabile parallelogrammo
“ex wy,y 6.Quare ¢ compofitum ex quadrais linearis
“wy,y b eftincomenfurabile ei quod fit bis ex o v,y &, hoc
eft parallelogrammum 2 5 parallelogrammo u'{. Qba-
re o linea A u eritincommenfurabilis longitudine li-
nea uw. Sunt auté amba rationales. tota ergo linea an
eftbinomium.Demonftrandum eft praterea illam effe
binominm tertium.quemadmodum in [uperioribus,ita
hic cicludemns lineam # u effe maiorem linea uw, efSe-
quelineam #x longitudine comméfurabilem line x u,
g.e/]E etiam pamllelogmmmum ex Ar,ur xgzmle qua-
dratolinea wv.ergo ¢ linead uplus poffe quam linea
, uu
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unquadraro linea fibs commen|urabilis longz'tudine:e’,? -
neutra ex A u,un cft longitudine commenfurabilis linea o (o .
Avergolinea Aneft binomiwm tertiom. - sendloa LY

Sexagefimumtertium Theorema. T

Quadratum linez maioris fecundum lineam ra- . .
tionalem applicatum, faci alterum latus bino-~~
| miuum quartum. . ' -
Sitlineamaior « ¢ dinifainfaano-
‘ - mina infmnﬂay;im y}'mziw‘m N
| men fit « ’rsﬁté,- rationalsaav, ¢ o T : "
Secundum lineam acquadraroli Sp———dp L¥ 7 |
nee « € aquale applicetur paral- 7| 1
¢ lelogrammum 2 faciens alterié |
Aatus an.dico lineam anefJe bino
mim quartum.Sinseademeon: L1 1 1 |
Srructiones quein pracedéribus. fooerEd
¢ quoniam lineq « 8 eft linea maior dinifa in fna no=
minainpuntlo y,lines o vy B funt potentia incommen
Jarabiles, conficientes compafitam ex dquddmtis ipfari
“rationale:id yero quod fit ex ipfis, mediale, Cum igitar
compofitum ex quadratis linearumay, y € fit rationa-
e:ergo &5 parallelogramii & aerit rationale. ergo ¢o°
linea A erit vationalis ¢ longitudine commenfurabi-
lis linea a« Rurfus cumid quodfit bis ex a v,y &, hocest
parallelogrammum p 2 fit mediale,¢s feciidum lineam
l rationalem ua fit 4[Jplz'cati2 sergo ¢ linea uneritra-

p&

tionalis,¢o longitudine incsmenfurabilis lines 2 «. er~
8o ¢ linea aperit longitudine incommenfurabils li-
- o AA 4
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nes un.ergolined Awsun ﬁmtm- “ v 2

UL conernt tyfuthzonale: potentid tantum commé —

Fomapin | ot o-l‘“'/"“‘ ﬁ:mbzles ergo linea awerit bino - 1 |

Ly f ‘*” ~minm. Demonﬂmndumeﬁzllam S et o AL 4
o [“" ‘4 “.(-n‘lv

W,“ ‘J:mtf;rm effe binominm quarcis

£ L femiliter,utin ch‘edenttbw con |

/ 6“‘;!; /" cludetur lm«eamvtu’é/]? widiorens’ |

F’y £y ol e lined un. Cam igitar quadratum | —— . l_g__s;
N m'/”“hneoe wy it incoméfurabile qua-

S ra Ty Y drato linea y&.ergo &g Pamllelogmmmum A8 erit in-

it ’M«t rene commcﬂmézle parallelogrammoxn. Quare ¢ linea

» ....SL ) gt N, ’/«

parte ¢ (g Lhe v/ perg.linea 4 u plus poteflsguamlinea x guczdmto li-

e nea fibi longitudine incimenfiurabilis:funtg; linea ap,
‘¢ JK%‘-‘"‘ P ("»

D% v vationales potentiatantum commenfurabiles, ¢o li
nea & u longiruding commen(urabilislinea propofirera
tionali A, ergo tora lined an.eri: binominm quartum.

Sexagefimumquartum Theorcma-

Qlladratum linez lpotetxs rauonalc & mcdxalc {e-
“cundum rationalem apphcatum,facn alterum la
tus binomium quintum.

Sit linea posens rationale ¢g* mediale cdwz'/éz in ﬁm no~-
mina in puncto y,ita ut maius nomen fit wy:fird; ratio-
nalis A« ¢ [eciidum lineam a+ 7u4dmto lineg ¢ -
quale 4pplzcemr pdmllelogmmmum he, faczem alrers

Aarus linediaw. dico lineam awe[Jé binomium quintum.
Sint exdem conﬂrm‘?zone: quain pracedentivus. Cum
igitur lmm % f fit 1’0"’5 rationale ¢ mediale dinifain

fis

""fo erit longitudine mcommenﬁtmlnhs linea x u. Ergo

E




LIBER X. g

fuanominainpistlo ylineany, «__, 2 B
y Bfunt potentia incommenfi- S
rabiles,conficientescompofitum ([ Ju| aly o

ex quadratis ipfarnm mediale: | | |
id uero quod fir ex ipfis;ratio- | .| ,
nale. Cum igitur compofiti ex ‘
quadmrzls lincarum o v,y 8 fit
medidle,ergo parallelogrammis |_
AN eritetiam mediale.quareli- 82 & 3
smea M eritrationalis angimdineincomméﬁzmbilk [z
-mec .Rurfies cumid quod fit bis ex vy €fit rationa-
le,hoc eft parallelogrammii u g, ergo linéa unerir ratio-
 malis longitudine commélurabilis linez v lgitur linea
- eft longitndine incomméfurabilis linex wn. Ergo li-
NeR A uun erunt rationales potentia tantum commen-
Sfurabiles. ergotora lineasnerit binomiit.dico pratereq
-llam effe binomium 7uintii.’Similiter'enimdevmonﬂmg
bitur parallelogrammii ex Ax,x u effe equale quadra-
10 line uy,¢5 lineam axeffe longitudine incommenfi
vabilé linea x . Ergo per1o. linea sy plus poteft quam
linea un quadrato lineafibi longitudine incommeni—
rabilis:funtg; linee 2 wun rationales potentia tantum:
coméfurabiles,eftg; mnor-linea un longitudine coméfie
vabilislinea A«.ergo toralinea anerit énomiii quintss.

Sexagefimumquintum Theorema..

- Quadratum linez potentis duo medialia fecundi:
rationalem applicatum,facitalterum latus bino--
mium fextum,. B

. AA ij

e



EVCLIDIS ELEMENTOR.

Sit linea potens duo medialia « 8 o > B
dinifa in fha nominain ]mm‘?o '
v.fitg; linea rationalss A fecun- R e T (PR PR

dum quam quadrato lineg « g |
aquale applicetnr parallelogra- |
mum A faciés alterst latus an.
dico lined ax effe binomiii /éaé- |
tum.Sint exdem conftructiones |
que in pracedentibus.quoniam © e~ 5 3

linea « ¢ eft potens duo medialia diuifa in fha nomina
in punctoy;ficut in caseris dictum eft, urriique paralle-
logrammum A ru2 eft mediale, ¢y fecundum lined ra-
tionalem a wapplicantur. ergo utraque linea Ap,uneft
rationalis ¢ -longitidine incommenfurabilis linea a+.
Et quoniam compofitum ex qriadratis inearis wy,y 8
eftinciméfurabile ciquod fit bis ex « v,y €.Ergo ¢ pa-
rallelogrammum an eft incommenfirabile parallelo-
gmmmo i 2. ergo linea & u eft longitudine incomméf-
rabilisline& un. ergo linet Aw, unfunt rationales poré-
tiatantum comméfurabiles. ergo linea n  eft binomis.
dico praterea illam effe binomium fextum. Quemad-
modnum enim in cateris eft demonfiratam,ita hic etiam
demonftretnr parallelogrammum ex & x,x u effe £gna-
le quadratolinea u, lineamg; # x effé longitndine incy
menfurabilem linee x n,itaque per 19.lineam # u plus
poffe qudm linea un quadrato lines fibi incommenfs-

rabilis longitudine. fed nentra linearum & p,pweft lon-

Zitudine commen/hrabz'lu Iinez rational A+, ergo rot4
linea aneft binomium [extum. -
Sexa-

v‘\.;.“\ i~

EEN Y
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Sexagefimumfextum Theorema.

Linealongitudine commenfurabilis binomio eft,
‘& ipfa binomium eiufdem ordinis.

Sit binomium linea « 8,fitg; eilon- e e
gitudine commenfurabilis linea T
-y dicolineamy aeffeetiambs —

* nomium eiufdem ordinis,cuins eft ¢o linea i €.cit enim
linea u g fit binominm disidasur in fua nomina in pun

+ o, fird; mains nomé a.Ergo linegws,e g [fant ratio=
 nales potentia tantum commenfurabiles fiarg; ficut li-
meawt adlineamysitalineansadlineam peria,
6.Ergo o' refidnasCadrefiduams 4 eris ficut tota li-
 neaap adrotam linedy aper1g.s.Sed linea ¢ eft lon-
 gitudine comméfurabilis lineay 4. exgo etiam erit lon-
gitudine commenfurabilis linea v lineay:¢0 linea s ¢
linea aper 10 buins. Sunt antem lines a8 8 rationa-
‘les. funt ergo etiam rationales linet y 3,2 £.Et quoniam
eft ficutlineawsadlineam ygisalinea v adlined g 2.
permatata ergo proportione ficut linea w« ad lined s,
ita lineay z ad lineam L A fedlinec w s 8 funt potentia
tantum commenfurabiles.ergo €5 linea v 3,0 . fant po
tentia tantum comméfurabiles per 10 huins. Sunt anté,
¢o* rationales:ergo lineatota ya eft binominm.Dico
pretereaeffe binominm einfdem ordinis cuins ¢o° linea
« C.nam linea s plus poreft quam linea ¢ quadrato li
nea fibi commenfurabilis longisudine, ant quadyato ;-
nea fibi longitudine incomméfurabilis. Si primum plus
poreft quadrato linee fibi longitudine commenfurabi-




.. EVCLIDIS ELEMENTOR.
Aissergoetlineay? plis poreris,,, -
. gm\tm linea g A, quadrato lines 3
 fibi longitudine commenfirabi- "

-
Y

| lis per 15 buins.Et fignidem linea ni ft longitudine com
\ menfurabilis linex propofite rationali: ergo lineav?,

| quet eft longitudine commenfurabilis linea us,erit in-
 quam lineax? etiam longisudine commenfirabilis ei-
. dem lines propofia rationali per 12 huius, ob eamue
canfam utraque linea o« g,y A ¢ft binomiti primum,hoc
 eft utraque erit einfdem ordinis. Sinero linea «  ¢ft lon
| gitndine commenfurablis lines propofiss rationali,er~
go lineag 4, que eft longitudine commenfurabilis lineq
-« 8, erit etiam longitudine commenfurabilis line pro-
\pofite rationali,oh eamg; canfam evir utraque binomis
| fecundum,hoc eft utraque einfdem ordinis.Si uerd neu-
tra linearum o s, g eft longitudine comenfiurabilis pro-
pofiterationali,neutra etam linearumy 3,2 A erit eidg
\propofic« linex rationali commenfurabilis longirudsne
per1abuins. ficergo utraque linea erit binomium ter-
|tinm.Quod fi linea wy plus poteft, quam linea « £ qua-
| drato linez fibilongitudine incomméfurabilis,ergo ¢o*
dineayt plus poterit quam lineal 4, quadrato line fi-
bi longitudine incimenfurabilts per 15 huins. Et fi qui-
 dem linca .« eft longurudine commenfurablis propofire
ratonali, ¢ lineay erit eidem rationali longitudine
 commenfirabilis:tunc erit utrague binominm quarti.
\ Quod fi linea « & fuerit rationals commenfurabilis lon~
Zitndine, o lineay A evit eidem longitudine commeni
rabilis: eritque hoc modo utraque binominm quintum.

Quod

ige

L.




LIBER X. 8
Quod fineutra inearnm o w1 B fuerit rationals com-
‘menfurabilis longitudine,nestra etiamy3,¢ A erit eidé’
-+ - commenfurabilis longitudine:eritg; utraque binominm
fextum. Qaare linea longitudine commenfurabilss bi-
- nomio,ef} etiam binominm eiufdem ordinss.
Sexageflimum{eptimum Theorema.

} .. i g :
Linea longitudine commenfurabilis alteri bime-
dialium,eft & ipfa bimediale etid eiufdé ordinis. -

Skt bimediale linea  g:eidem fit alia . - 5
coméfurabilis logitudiney a. dico™, PR

%

lineam yeffe etid bimediale einf-
dem ordinis,cains ¢9* linea « 6.Dinidatur linea « ¢ in
Jia nomina in puncto «, fiasg; ficut linea o ¢ ad lineam
o yyitalineawcadlineamy &refidua ergo lineas g erie
- ad lineam? aficut totalinea w8 adtotam y a: fed li-
 nean s eft longitudine commenfurabilis linex y a. ergo
. ¢ linea v erit longitadine commenfurabilis lines v2,
- & linea v B linea g a. Sunt anté line as,s & mediales.
| ergo ¢ line y2,04 funt etid mediales per 24.Ez quo-
 wiam eft ficut linea adlineam g, italinea vt ad li-
- neamQ a:[ed linea w o0 B fint potentia tantum commé
? Jarabiles,ergo ¢g linewy2,¢ 4 funt potétia tantum ci-
i meryitmbiles.ﬁd modo probatum eft eas etiam effé me-
" dia es,ergo tota lineay Aerit etid bimediale:dico pre-
. terea effe bimediale eiufdé ordinis,cuins ¢o° linea « g.
'E cum enim fit ficut lined « v adlined v g,italinea 2 ad

lineam a: fit; ficus lineay g ad lined  Ajita quadrasii

Y linea y3ad 34 parallelogrammum ex 1.2 aper 1.6,
' L BB i

1
j
!
i
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Ergoficut limea «« adlineam «g, . 8
ita quadrati ineayy ad paralle-— o
logmmmii exyli A per n.g..Sed ~ ’7_ AR
ficut linea s ad lineam « B,ita guadratum lines s ad
_ jmmllelogmmmﬁ' ex ws,s ,per1.6.Ergo ficut quadra~
tum line «« ad parallelogrammum ex asp Cita qua-
dratum lineav3,ad parallelogrammam ex y3,Qaper |
11.§. permurata ergo proporrione ficut quadyatii linex |
wsad quadratum lina vy, ita Pdmllelogmmmii ex at,
s ad parallelogrammum ex 3,2 4: fed quadratum
linca o eft commenfurabile quadyato lineey?, quia
modo probatum eft lineas u+, y 2 effe commenfurabiles,
Ergo parallelogrammum ex «+,« 8 erit commenfisra-
bile parallelogrammo ex y &2 . Siergo parallelogra-
- mum ex as,s € fueris rationale,hoc eft i linea « g fuerit
bimedsale primum,parallelogrammum quoque ex: vz,
g Aerit rationale, ergolineay & erit etidbimediale pri-
mum.Si uero parallelogrammum ex; w+,< ¢ fuerit- me- |
diale,hoceft [t linea ¢ fueris bimediale fecundum,erie |
etiam Famllelogmmmum ex %, Amediale. Ergo etid
lineay #erit bimediale [ecundit, quare ¢ amba erunt
“einfdem ordinis,quod demonftrandum erat:hoc autem
theorema 67.poseft uninerfaliser concipi.linea commé-
furabilss alseri bimedialinm longitndie ¢o fententia
fiue fentériasantum,efb o ipfa bimediale, etiam einf-
dem ordinis ,neque eo minus uerum erit. quod ipfum,
etiam eadem uia demonfbrabitur. ,
Sexagefimumodauum Theorema.
.Linca‘cﬁméfgu.rabilis linez maiori eft & ipfa maior.
Sir




i
3
i

 Sitlinea maior u g cui ﬁt eommenﬁmbzlu lineaya quo-

cunque modo,hoc eft fiue fit longztudme ¢ potentia fi-
“mul commenﬁ;mbzlu, fie posentia tantum. Dico lined
v ¢ffe etiam linea maioré. - Y -
Dinidatur linea « in [ha no y ’ 2\ iy
mina in pancto e,ﬁcmrg, ce- —
‘tera quemadmodum in [~ - o e
perioribus. Er qnonid-eftfi- ey
-cutlinea o p adlineam ya: -'?' SRS, g
ita g lineawsadlimeam v3,¢9 lineas p adlines 2
exgofi ficut linea o ad lifeam y Litalinea « ¢ adlineam

g ﬁ'd linea o ¢ est commenﬁtrabzlu lines v a. ergo ¢o*
linea aerit mmmenﬁ;mbzl&s linea y3,¢9* fimilster li-

nea ¢ linex ] A.Et 7uomam estficut linea w ad lined
‘yiitalinea¢ad lineay & permumm ergo proportione
f cathineawadlinéam vgitalinea vyt adlineam & 4,
ergo f Jicut q&ma’mmm linei wiad quadratum hinea c¢,
itaquadrarum linea y L ad quadrarii inea 3 a,per 22,
6; Brgo per coniunttam proportioné(qua Izrobdtm' per
48 ) frcut: compo[ 1tm exc quadrasis linearst -« & ad
quadratum line « B,itd compojz'tum ex quadratis li-
nearumy L,y 4 ad 7uadmm linext &, Ergo per contra-
riam proportisvem ficut quadratum lines « § ad com-
Paﬁmm ex quddratss linearum ws,s g, ita quadratum
linexz aad com[?of tum ex 7uddmm linearum 52,2 .
Ergo Permumm Pro]zorttom ficut 7u4dmmm linezs ¢
wd guadratumlinery 4,ita compof stum ex quadratis
linearum was wadcom‘boﬁm ex. 7uadmm linearnm
v 3,2 MSed 7uadmm linea s B est commaﬁmbzle qtia-
. BB 4



 EVCLIDIS ELEMENTOR.
drato linez LA, qHia modo © e e

probatiieft lineds <6,z ¢ffe PEY
comenfurabiles: ergo ¢g* co- —t

pofitum ex qqadmm fzned- " . e
rUM x,8 B erit commcﬁzm- = { ;

bile cipofiro ex: quadraris li- £
nearum 3,2 .Sed compofitnm ex quadratis linearum
ws, Ceft rationale per pofitionem. ergo &5 compofits
ex_quadmtis linearum v .2 Aeritetiam rationale.Si-
cut antemlinea w« adlineam  g,ita lineay adlineam
g A.Sicut antem linea o ad lineam «¢,ita quadratii li-
nes s adparallelogrammic ex a v p.ergo ficut linea
yzadlineamt djita quadratum linea a s ad parallelo-
grammum ex wsss .fed ficut lineay g ad lineam L aita
quadratnm linea v ad parallelogrammum ex y .0 #
ergo ficut quadratum linea as ad parallelogrammi ex
w6 ita quadratiilineey g adparallelogrammum ex
1 &R d.ergo permutata proportione ficut quadratii li-
nea wvad quadratam linee y 3,ita parallelogrammic
ex a5 & adparallelogrammum + 3t a.fed q-uadmtﬁ
linea «« eft commenfurabile quadrato lines v2, quia
~ modo probatum eft lineas w s,y 2 effé commenfurabiles,
ergo ¢ parallelogrammum ex as,s & erit commenfis-
vavile parallelogrammo ex vy a.fed parallelogram-.
mi ex as,v B ¢ft mediale per pofitionem. ergo ¢ paral
lelogrammii ex ¥, 4 erit etiam mediale per corolla-
rium 24.5ed(ut modo probatum est)ficut linea wvad
lineam g italineayiadlineam n:linea antéaserat
 per fuppofstionem potentia incomméfurabilis lines « g

erga




~ Vergoper 10 ¢ lineay 1 érit potentia incommenfurabi
 'lislineat 2. Ergo lineay 2, & fint pote ntia incommen-
~ [arabiles conficientes compofitum ex quadratis ipfari
rationale:id uero quodfit ex ipfis mediale.ergo tota li-
neay A erit linea maior per 39 buins. ergo linea commé
furabilis linee maiori erit ¢ ipfalinea maior. In hoc
theoremare 68 ideo perfequutinon fumus demonfira-
. tioné Theonis,quia difficilior uifa eft,¢o* indigere lem-.
' mate ad id probandii,quod pro demonfrato fumit, illis

uerbis? s xpg. P dop ¥ o B WS 7o deop. TR % %y% B
* Sexagefimumnonum Theorema: -

Coee

BN

| !-‘ihca coméfurabilis linex potéti rationale & me- /
 diale,eft & ipfa linea potes rationale & mediale.

;

: §}tlinea potésrationale ¢rme-, 2
. dialea gycui ﬁz commenfura-" " ral reac

\{ . H R . . o , 2 . o
| bilislinea y a,finefit longitn-

| dine ¢* potentiafiue potentiatantum commenfirabi-
dis: dico etiam y & effe lineam potentérationale ¢o* me-
- vdiale.Dinidatur linea « 8 in fua nominain piiéto «fins
k, guoque exdem conflrutiones que in pracedentibus. Si-
“militer demonftrabimus lineas v 3,3 A effé potentia inco
| menfurabiles, ficus fant linea w v & : ¢5* compofitii ex
- quadratis linearnm as,s R ¢[Jé commenfarabile compo-
fito ex quadratis linearum y 3 acitem parallelogram
\mum ex assBeffe commenfurabile parallelogrammo
exy 1, M Quare ¢y compofitum ex quadraris Imearis
"y eriretiam mediale , ficut compofitii ex quadra-
n,l.\\“tz's linearam wssC:itemparallelogrammam ex vtz

et T c BB l‘é .
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erzt etiam. rationdle f cut &9 parallelogrammii ex m,
v, ergolinea 7/! erit etiam linea fotem mtzonale e'g‘
medmle Per 40. »

| SePwageﬁmum Thcorcma

1(‘.
7

mea commcnfurabﬂls hneae Potcnu duo medla-
lia,eft & ipfalinea potens duo medialia.

: Szt linea. potens dno medialia «6, Wi
- Leigscimenfurabilislineay afi- T o
el tlongzmdme ¢ potétia,fi- ﬁ

 me potentia tantum, {ommenﬁmézlx dzca lmmm o

¢ffe etiam lmmm potentem duo medialia. szddmr i
ned & in fia nomina in punclo «fint quogne eadem -

| conﬂmﬁzones qiie in Pmcedemzbm Similirer demon-

" frabimus lineas v 2,0 4 effe potentia mcommmﬁmzéz—f},

les, ¢o* compofitum ex quadratis linearum w5 € e]]e o
menfiirabile compofio ex quadratis linearii y 2. a: pa-
rallelogrammum siero ex ws,s € effé comméfurabile pa-
rallelogrammo ex v3,2 4. qudre <7 compofitii ex qua-

dratis linearium y 3,24 erit etiam mediale: ¢ fimiliter

| Pdmllelogmmmum exy{,d A erit mediale. (Lod anté
_ compofitum ex 7u4dmm linearumy 3,24 fit incommé’

furabile Fczmllelogmmo quod fitex v, ¢ dsita proba~

eur.Cum it enim ficut compofirnm ex quadrans linea~
rum ws,s ¢ dd quadratum lineg asita compofitum ex
" quadraris linearumy 4t A ad quadratum lineay t(nt
Fraéam eftin pracedentibus. Jergo permurata propor=
sione, ficut compofirnm ex quadratss linearst wep g ad

-

compofirum ex quadratislinearnmy 3, aita quadra-

twm




LG LEBER (KAIILVE o6
stim lineg s dd quadrais bnexy Gfed in fupevioribys,
- nempe in 68 theoremate probatum eft, ficut quadyasii
lineenad quadrarum hner yira.parallelogrammi;
~exusys Cad parallelogrammium ex y .0 a:Ergo ficnt ©6" Y
- pofitum ex quadratis linearum w8 ad compofitnnizgs ™ MV
k ex quadvatis linearum y3,0 jita paralletogrammum ' W
"exass pad pamllelogm'mmum exy 8 A.erg‘otfqrmum\
tara proportione ficut compofitnm ex quadratss linea- |
rum asy o adparallelogrammum ex a5 6,ita compo- A
- fitum ex quadratis linearum y 32 a4 adparallelogram- (
| mumexy4,QA.Sed per fuppofitioné compofitii ex qua-

 dratis linearum w5 ¢ cﬁincommenﬁzmbile parallelo- - / /
| grammo ex a s, B.€rgo ¢9° compofitnim ex quadmtis li if .
- nearumy4,g A eftincommenfiirabile: parallelogrammo | / !
€x 1,8 A.Ergo lineay aeft porens duo medialia. g
. Scholium. . : -

Hattenus dictum eft de fenarijs fess,quorum primus fena-
rins citinet generationem linearum irrationalinm per
compofitionem:[ecundus dinsfionem, nempe quod he di
widantur in unico tantum punclo : terting inunétionem
; -binomiorum,frimi inquam.fecundistertij,quarti,quin
.05 [exti,poft quemincipit quarsus [enarius continés
differentiam linearum irrationalinm inter 6 Nam ex
nfu fingulorum binomiorum demonftrantur differen-
tic irrationaliwm. Quintus antem docet de applicatio-
nibus quadratorum cuin/q; linea irvationalss, ex qua-
libus feilicet irrationalibus fint latitudines cuinfque fi-
. perficici applicata. In fexto uero [enario dicitur fingu-

tdas lineas fingulis irvationalibus commenfurabiles, eff¢

1




2o EVCLIDIS ELEMENTOR.
-etiamipfas irvationales eiufdem [peciei. Mox uero dice:
" tur'de feptimo fenario,in quo relsquie ipfarii ruvfis in-|
| ter fe.differétia dilucide pereraclantur.Exiflit etiamin
. illisipfes linels irrationalibus proportionalicas arithme.
. tica. eque linea que fumitur media proportionaliter
[ecundum medietatem arithmeticam inter nomina cu-
T infque linea irrationalis fimiliter eff irrationalis einfdé

tigdinter illa nomina reperiri.Sit enim linea « g gue-
| cfmqqe ex diltis.irrationalibus. nerbi gratia.fis Zino~
mii, dinidaturg; in fua nomina in puncto Vvfitq; mains.
Homé 'y, de quo an— o &> ¢ ¥ p -

feratur linea adt 2- ¢ » -

qualis minorimomi- T T | -

. or PR 7 . . e .

| ni, nempey & dinidatnrg; lineay bifarid ¢o aquali-
/ \

ter in punito : mansfeftum eft lineam « v effe equalem
s linew «8.Sit alterutri earis aqualis linealn,manifefti!
-eft,quanto differt linea .y alinea g u,tanto eandem li-
neam ndifferre alineay g.utrobique enim eft differen
tia A« uelvy, quod eff propriis arithmetice proportio-
nalitatis.Conftat antem lineam { x effe. commenfir abi-.
lem longitudine linea « 8,quia cft eins dimidia.quare
per 66 linealn erit etiam binominm,eodemque modo
demonfirabitur de cateris irrationalibus. Totam hoc |
[eholinm non reperitur in uctufto. .

Septuagefimumprimum Theorema.

. ‘ . . ’ . . . . ‘ -t !
Siduz {uperficies rationalis & medialis fimul co-
ponantur,linea quz totam {uperficiem com pofi-
tam

R A I W TP T

[peciei.Prins antem conflar proportionalitaré arithme-

R S L
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“tam poteft,eft una ex quatuor irtatiosalibus, uel
ea quedicitur binomid, uel bitediale primi,uel
linea maior, uellinea potés rationale & mediale,

(-

~ Sint dua Superficies, altera | %o T g 8 %
rationalis « C,alteranero o . » T

medialis ﬁt v #.Dico li- |} voow r:ﬁ _\ N
neam potétem fuperficié | i e fu i e
‘wdyeffenel binomishuel | o
_ h’?’f\dl@[@ ,ﬁrw@u(elk- RRASTEE ARECH R DTIURSY N §

PELMBINAIOTEN, el bimed o by By :“g\.ﬁ.x".}j A

y

potentem'rationale & mediale Nam fuperficies u g, eft
 uclmasor nel minor fuperficie y a: ni aquales offé nul-
Jis. Sit prius-ca maior prapondrirgylinea rasionalis (g,
Jecundii guam agualss uperficii o 8, appliceruy fuper=
ficies parallilogeamiia tedhomgulan faciensalterin
Jasus s3fuperficiti onrém v aqualis randim eands
lineam 2 shoc eft fechdinm lineam 4w applicetnr paral-

lelogyammpum $ faciens altérum kusnso xCum fupers

fitesa B fit rarionabissétia parallelogrammam «i evie
rationale:ergo ¢o* lineds 0 erit ¥arionalis ¢y longitnds
ne commenfurabilis lmex «g per 21. Rurfus eadem ra-
tione linea  x exit rationalis ¢ longirudine incommé-
 furabilislinea < per 33.¢9 quoniam fuperficies « g eft
rationalis, [aperficies nerd y & eft medialis , fuperficies
g;c,hgq..eﬁ Pgrqlle[ogrimum n .d?’iriré'menﬁgrabile [t
perficieiy d:hoceft Pﬁallélogrimo‘ 01. Ergoper 1.6 ¢
" 10.huius lineao eff longitudine incommenfurabilis li-
nea § iergo linea s 0,0 x fynrrasionales potéria tantum
| CcC

i



“EVCLIDLS ELEMENTOR,

ch’menﬁ{}gé‘i[égja‘,aga R i
salimeas weftbinomidi w2 | ‘
.g}ﬁim":)ii;i}ﬁdmi};“" £ 3 7R LRI Rt ,';x.i::, ; iim

pcto s [ed fuperficies uc
eft maior [uperficie y &, L <
boceft parallelogrammis |__L 3% .M - | o~ op
Ly parallel TR TR SR S
tu paralldlogrammo 41, S A ea® o

ergo linea 8 ¢ft maior linead n.fedlinea <o plus poreft
?ucim linea § x,uel quadrato linea fibi commenfisrabi-

\ " g
RN 1

méfirabilis Priys antew pofSi plus ea quadraro linée
fibi commenfurabils:eft autem linea's longitndine ci-
méfunablieliviee rigionalenty(Re-modopribatuimte/t)
ergo lineax diﬁnqﬁi&; primnm Ergo péri§y hﬁ‘e’a'}ib
tens /iif@?ﬁ ciem sy eft 'lzinbmz'qhz',"qud're-@* linea potens
fuperfisiemwireftbinomiinn Sedfienndo loco linea '«

 Plus pofaskguanmlineatusquadricobiner fibilongitnds

sweft binomium quayamfed linexs v Tefrationalsier-
gopers7 lineaporés fuperficié « i, eftlinea maror: qud-
re ¢ lineapotens fuperficien & #,eft linea maior Rur-

s fuperficies giguaeftravionalisifiriinor fuperficie

yd;qus eft meduabs,hoc eft parallelogramminm «n pa-
rallelogrammo 81.Quare ¢ linea  9-erit minor.lined
ew:lineanero 0x plus poreft quam linea « o, nel qiiadraa

solines fhi IongitudMerm%?MIé; nel ?’m‘zdra‘i'o lis

nea fibi longitudineincomméfurabils. Prins pofsut plus
¢4 quadratolines fibilongseudine commen(iabily, ¢t

antem

s lb-ngitédinégz;élfyuadrato binea fibi bowpiendine iy "

ne incommenfurabrlis:firgsmains nomen lineass com--
mcnﬂ;mbile vlangt'tddmefliﬁm vavisndlicg, ergo linea
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comenfarabile longitudine ra F—
tionali inee rationali « gyme ' v e .|
modo probarum eff: ergo li~}:
nea x eft binomid [ecundum. |

Ergo per §5 linea potens pa= T g; T
mllelogrdmmuu, hoc eft S, ey e S

;mllelogmmmum @ at,ejfi'bzmﬂrdy primis. Sed lmmo X

plus Poffn gudm linea v8 quatdmto linea fibrlongituds
“nemommenﬁwdértw (firg Fgs iR ot < @ commenyi-
mbzldwgitudmé Immrmmlm g 2 ergo. linexvweft bi
‘nomium: 7mmum‘ ergopers8 liney potens. parallelo-
grammum v hoe ?j}emqmle wserie linea potens ya-
tHonale & Wediale, Bypo. f dme f fﬂﬁmﬁ' wtrzomlfs
e’fl'medmlt;@'c SRR
' Septu\igvcﬁmumfétundum Theorema. X

B R A “Q?‘ I IYLE O

Si duae fupc‘:ﬁcxes‘ mechales mmmmcn&m& es f1-

Componantur dus ﬁ:perﬁcze; o
medidles incommenfirabi- ..

mul componantus, fiunt. rchgua: duz linex irra-
tiondles.uel bxmdmle\{wn wm.‘ucl lmca Potcs
dummﬁ ka‘haﬂ& A L) SLTIA 13 1&.'; o
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neam potensem [uperficiem | - | |
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dumsellineamporemet iy - ] op g
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*y EVCLIDLS EGEMENTOR,
hullo‘.madopoﬁnr,mmﬁnr'j-‘\:-;‘: B g g e
incommenfurabiles. )Sit er-~ -~ s e
gopriwﬂpéerﬁczer}' ol fﬂtdh';i s 3x ncna BEHIN (RVSNRY (YO0 3
igr ] erﬁc‘i‘e ';édl,ﬁropdnds‘:-ﬂ ORI PRI B e o
turg;linea rationaliss fe-:} - .} Lo |
cundii quam aquale fupenfiylc. A b | ool
‘ciein g applicétur parallelas "o~ P R 8 Sk
‘gramabisnte & facoens alverum latus. « o:fuperficiéi siero
cyaapplicetur aqualeparallelogrammum ¢ v.faciens al
serum latws b i gorquontens nitpadde faperficies a6,y
ieft medialis': poc.off miringue pavaliclogrammuin in g
eigo.utragnelinea s,9 xeftrarionalis ¢z langiruding
-incommenfirabilis ivs e &Ee.quoniam [uperfi Gieswly
pufantinconimenfirabiles,ergocf} etiam incotmen-
furabile parallelogrammum ux parallelograming 4..er
£0 ¢ line s, 4 fint longitugine, incomm¢fyrabiles:
ergo funt rationales potentia tantum cqnfmc%‘tjabileg.‘
Eryo lineaiv ek bmominin finiliter antem ac inprosic
ximo theorentate demonfbratdir ineam < o effe maroré li
neai ;qualineasvplis portfliqudm linea Vasuel grias
drato linez fihi longitudine commenjhrali'di;',ml i thet-
draso linex longitudine fibi incommenfurabilis.Pofsic
prins plus quadrato linea fibi-Jongituding commenfis-
rabilis: newsra antem liriear 4,9 xefd longitudine ci-
menfurabilis linex rationalis &ergo linea «x ¢ft bina-
mium tertinm.ergo per 56.lineg potens parallelogram-
“mum i,hoc efter equale w g dffbimediale fecundii.Sed
Bneix <4 pofSit plus,quam linea ¢ x guadraro linec fibi
longirudine incommenfirabilis,eft antem urrag; « 8,9
| La T T longitudine

PE]
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‘ ‘fohg‘i't_h(c\lin‘e’ "z"h‘&b}_rtr‘r‘zénﬁmbilis linea rationali «3: ergo
~ lineasx cft binomintis fextum Ergo per 5o linea potens
arallelogrammii vsshoc eft w dveft linea potens duo me-
dialia.Eadem ratione fifperficies w ¢ fuerit minor fu-
 perficiey 8, demonftrabimus lineam potentem fyperfi-
ciem o A€l et bimediale fecundsini nel lineam poren-
tem duoriedialia Brgofs du flipérficies mediales eore,
(inomism ¢ catera confoquentes inea irnatjonales
Beqite [anrcade cum linea modiali,nequeipfe ,wmr{;;
am ghaddfeum inee mediale plcasnm frcund
lineam rationalem,facit alterum latus lineam rario-
v 'nalem,e5 longitudine incommenfirabilem lip?a!eﬁ’ e~
dum quam applicarur, hoc eftlinex vationali per 23.
- Quaiadrdtum wevd binomij fecundum rationalem appli
“catum, facit alterum latus binomium primum per 6.
"Quadiatuns Revo bivaedialis primi fecundum véitionz:
Lo a‘]a]}lzcargim , fafit‘dliemm laraes Linomii ﬁcz‘iﬂlnm
per 61.Quadratum uerd bimedialis fecunds fecundim
rationalem applicatum.facie alverum latus binominm
-tertinmper 6. Quadratam uevo lines maiovis fecun-
dum rationalem applicasum.facit altersm latns bino-
mium quartum per.63.Quadratum uerd lines pocentis
rationale ¢y mediale fecidum rationalem applicats,,
" facit alterum latws binominm quintum per 64. Qua-
dratum uero linee potentis duo medialia fecundum ra
tionalem applicatum,facis alterum lasus binomiii fex-
sumper 5. Cit igitur dicta larera, qua lasitudines no-
cantur,differant, ¢ a prima latitadine quoniam est
vationalis,cum inter fe quoqus differant, eo quia fune.



. EVCLIDIS ELEMENTOR
: Z:momictdz'uetfqrum'ordz'mgm : manifeftum eft ipfas li-{
neds,zrrquiomgleuiiyfkrgmes effeinterfe. . |
Seoundus ordo alrerins fermonussquiest. ¢

de detraltione.

., Principium fenariorum per detrathonems ...,

S‘cPtuageﬁmum:crtium FEheorblii:ae, SANEE
Si delinearationali detrahatur racionalis :ggtéqtia
‘tanitiim commentfurabilisipf toti,refiduaclt it-
rationalis. Vocetur autetn'refiduuta,~ " * .
D "»\--."4{."9?%#‘? ah dé’t'm/?d,tm‘ G oy S B
rationaliséyspatérigrdri-"T o oy
commenfurabilis tofi « g, dico vefidvam uy effeirratio-
nalem,que uocetur, yefidunm. cum enim linea o 8 fit I8
Gitudine incimenfurabilts lineg B,f11g; ficut linea we
adlincam g vita guadrati linex « p.ad parallelogri-
mum.ex u 6,C y:ergo quadratum lines « & evit incimen
Jurabileparallélogramo ex « €,y fed quadrato linee
akfunt commenfurabilia quadraralinearii a 6,65 per
16.Ergo quadrata linearii « 8,8y funt incommenfira-
bilia paml]ﬂlogmmmo exa B yperq. fed parallelo-
grammo-ex « B,k y comméfurabile eff ei quod. fir.bss ex
#€,67.Ergo quadratalinearam « 8¢y funt incommen
Jurabiliaci quodfit bis ex « 6,6y fed quadrata lineari
w ByR y funt aqualia.ei quod fit.bisex: 4 ¢,8v,¢5° quas
dratolinea ay, per7.2. ergaid quod: fit bis ex w6,Cx;
cum quadrato linea w y,eft incommenfurabile ei quod
frbis ex u 8,¢y.Ergo pet fecundam partem.vy. id 7:4;?#
| t

4
Aty
LR |
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it bisex w .0 y eftincimenfurabile quadrars ne gy,
ergo per primam partemeidfdem v7 1d quod fir bis ex
« &0y cum-quadratonyhoceft ills roti aqualia qua-
[ dratalinedram w S8y funt incommenfurabilia gua-
dratolines wy. Hoc breuins cocludisur per covollarium:
-d& nobis demonftratum: poft v7.fed quadrara linearum
«oi Gy fantrationalia, qm'av‘lf'nefe x B,Cypofita funt ra,
vionales.eryolinea wyeftirvavionalis:nocetur ansé re-
fiduum.Hoc uevotheoremanibil alind dicit, qudm por-
Sionem:eim meiidr#‘(lbminik ipfins binomsj,qn e rema-
net poft detralfiontm: mingris vominis-de maiori., effe
irrationalem:qua nacatur refidunm;hoc eft fi de maso-
ré noming ipfins binomif,quod mdains nomen eft linea
rationalis potentia tantum commenfurabilis minori no
mini,detrabatur minws nomen,quod ipfumeft erid co-
menfurabile potentia tantii maiori nomini (quod ma-
ius momen hoc theoremis wocat lineam totam) refidud
lineam e/fé irrationalem,quamnocar reﬁduum.lmque-
omnes linex, de-quibus agitur hoc theoremate; ¢ cate
ris quinque confequétibus , fant reliqua portiones ma-
forum nominum totarum linearum,de quibus altum
¢/?36.37.38.39. 40 ¢7* 41 poft dotraltionem minoris ne:
minis demaiori. |
Septuagefimumquartum Theorema.

Si de linea mediali detrahatur medialis potétia tan:
tum comenfurabilistoti lineg, quz uero detraGta

 eftcitotacotineat fuPcrﬁ’cié rationalé,refidua eft

. irrationalis.uocetur auté refiduil mediale primi.
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Delineamediali« ¢ detvabdturme- & -~ . 5" g
dials ¢y potentia tantum commé L
[urabilis toti « 8, qua [cilicet By cid 4 B contineat ratio-
nale,nempe parallelogrammi exw 8,8y Dico religui
ay effé irrationalem. Vocetur antem refiduum media-
le primum.Nam cum linex « 8,6y fint mediales,qua-
drataillarum.erant medialia.fedquod fir-bis ex « 8¢y
eft rationale: ergo caZo]imm» ex quadriis linedrii «'¢,
¢ yhoceftid quodfit bis ex « 6,8 y,cum quadrato linee
ayeft incommenfarabile ei quod fi bis ex & £,8v.Ergo
per fecikdam partem17.id quod firbis 2 « 8,6 ysefFin-
comméfurabile quadrato lines wy.fedd quod fit bis ex
« 8,8 yeft rationale.ergo quadrasum lines ay eff irva-
tionale.ergo ¢ linea wyirrationals. Vocetnr autérefs
dunm mediale primum.Eft etiam hoc refiduum media~
le primid,refidua portio maioris nominis bimediali pri-
mi,poft detraltionem minovis nominis de maiovi:unde !
¢ denominationem habet refiduum mediale primum.

Scptuagcﬁmumquintum Theorema.

Si delinea mediali detrahatur medialis potétiatan
tum commenfurabilis toti,qua uero Xctraé’ca eft
cum tota contineat fuperficiem medialem , re-
liqua eft irrationalis. Vocetur autem refiduum
mediale fecundum. | |

De linea mediali « g, detrahatur medialis ¢y potentiatan
tum commenfisrabilis tosi «C,cum tota uero a & conti-
nens (uperficiem medialem,nempe pardllelogrammum

‘exa g, py: dicoreligud wyeffe irrationalée Vocetnr an~,
: tem
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tem refiduii mediale fecundii.pro~ « 9
ponarnr linea rationalis #1,¢5 fe- . ¢ ,
cundumillam quadratis linearum [ 7
w 8,y aquale applicetnr parallelo-
grammum A v.faciés alterum larws | !
an Einero quodfitbisex w6y &~ |__ !
quale feciidum eandem lineam a1, * o ¢

- applicetur parallelogrammuny as faciens alterum la-
tus ng.parallelogrammum a9 eft minus parallelogra-
M0 Av: quia &5 quadraralinearum « 8,y funt ma-
- foraeo quodfit bis ex «.C,8y tanto ,quantii eft quadra-
_tumlinee a yper 7.2.Ergo &' refiduum nempe paral-
lelogmmmii (sserit equale quadrato line o v.Et quo-
niam quadrata linearum €8 funt commenfurabilia
&5 medialia: ergo compofitnm ex ipfis parallelogram-
“Waum Av, eris utrique quadrato commefurabile per 16,

ergo & parallelogrammum a.erit etiam medsale per
corollarium 2.4 theorematis.ergo per 23 lnea an erit
rationalis longz'mdinve inc&’menﬂtmb_ilis linez #1.Rur~
foos cum id quodfir ex 6,6y fit mediale: etiam id quod
fit bis ex sifdem « 8,8 y evit mediale.ergo ¢ illi 2qua-
le parallelogmmmii A berit mediale.Ergo ¢5 linea s 3
‘erit rationalis potentia tantum commenfurabilis line
AanErcum linea a B fit longitudine incommenfurabilis
linea 8 y,ergo quadratnm linea « & erit incommeéfira-
bile parallelogrammo ex « £,6y per 1.6 €5 10 buins.
Sed quadraro linex « ¢ [unt commenfurabilia quadya-
talinearis u p,R v.parallelogrammo nero ex « £,¢y oft
commenfurabile id,quodfit bis ex o £,€y.ergo quadra-
DD



 EVCLIDIS ELEMENTOR,
talinearum a B vhoc eft paralle- s - 5. g
logrammum ¢ est incomméfura~

bile ei, quodfit bis ex u¢,8 y,hoc eft N SO
3 | | T
parallelogramo a¢: fedficus paral- | - . .
lelogrammam 4 ad Pamllelogmm ‘ | - ‘
mum Abjitalinea Avadlineam 2. | _
v ) [

Ergolinea ax,eft longitudine inco- *.
mcfurabilis e A2 funt anré amba ratsonales. Ergo
lineatneft refidnum per 73.fed linea a1 eft rationalis: .
- parallelogrammum nero contentum ex linea rasiona-
i ¢ irrationali eft irrationale, pereaqua fcripta funt
in fine demonftrationis 38.Ergo parallelogrammum.,
eft irrationale:ergo ¢ lineawy,qnaillud parallelogra
- mum poteft eft irrationalis.Vocatur antem refiduii me-
diale fecundum:eftg; hoc refiduym mediale fecundum,
religua portio maioris wominis ipfins bimedialis fecundi,
poftdetraltionem minoris nominis de maiori. “
~ Septuagefimamfextum Theorema.

Si de linea recta detrahatur reéta potentia incom-
menfurabilis toti,compofitum auté ex quadra-
tis totius linez & linea detradtz fitrationale: pa-
rallelogrammum uero ex iifdem contentum fit
‘mediale, reliqua linca eritirrationalis : uocetur
autem linea minor.

De linearefta x 8,detrabatur ve~ . v 8
€ta pypotentiaincommenfura- " .

:bzlu 10t o ByCHins totiss inquam « B guadh’zmm cum |
quadrato linea ¢ fit ratsonale.Contentii uero ex «f, |
By
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B fit mediale,dico véfiduain lineam wy effe irrasiona-
lem, qua uocetisr minior.Cum enim compofitis-ex qua-

~draris linearum o« 86y fitrationalé,id uero guod fit bis
'ex « 8,8y fis mediale: ergo gtiddratalinearam « £,6
Sfunt inc‘ommehﬁméihd €5, qitod fir bis ex « B35 y.erg0
¢ reliquo quadrato fCilicet lines « y,erunt incommen

furabilia quadyata linearnm o€,¢ v, ficut dictum eftin
w3.fedquadrata linedinis « #,Cy fiit vationalia.ergo

 ‘quadratum linex wy erit ivrdtionale, ¢ linea o yirra

tionalis:uocetnr anté linea minorideo fic dicta,quia eft
- relqua portio maioris nominis linee maioris poft detra

¢honem minoris nominis de maiori,

Septuagefimum{eptimum Theorema.

Sidelinearefta detrahatur recta-patentia incom-

menfurabilis:toti linee, compolitum autem ex

- quaderatis totius & linez detracte it mediale: pa-

rallelogrammum uero ex eifdem contentum fic
wationale;, reliqua linea eft irrationalis : uocerur
atté linea faciés cum fuperficie rationali totam

- {uperficiem medialem totum mediale.
De linea recta « g, detrabatur refta

&y potentid incomme[arabilis toti me : 7 ~£
linea « §,ex quadratis quarum fiilicet « v,6y compofi-
turp fir mediale:parallelogrammaum uero ex eifdem [ir
ravionaleiditoreliqudlineam ay offe irvationglé, que
wovermmclinda faciens cum [iperficie rationali toram (i
perficemmediatem.Cum enim compofitii ex quadra-
vis linear u ¢, 8% firmediale,id nero quod fis bis ex w6,
Co ‘DD
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ey fir mtiopa?e. Ergo c0mpoﬁ'tun.z Ty g
ex guadratis linearum « 6,8y erit """
incomméfurabile ei quod fit bis ex» 8,8 v.Ergo ¢ re-
Jiquum nempe éy eyit incommenfirabile ei,quod fit bis
ex « 8;6y per v7.Eff antem id qnodfir bis ex w 8, ¢ yra-
tionale,exgo quadratum linea ay erit irrationale, ¢5°
linea wyirrationalis.Vocetur autem fuciés cum fuper-
ficie ravionali totam medialem:ideo fic ditta,quia com
pofisum ex quadrasis limearum o 8,8 y eft mediale, ¢
‘totum quiddam,cuins parseft id quodfis ex « 8,6y exi
flens ¢o ipfum rationale. Nam quadrata linearis « g,
By [ant aqualia i quodfit bis ex 6,6y, g5 quadrato
linex ay per 7.2, autideo fit dicta eft,quia quadratam
eiws innltum cum fuperficie rationals facit tord fuper-
ficiem medialem,ut intelligetur ex theoremare 109.1n -
bac autem linea deriominanda recefSimus d noce rece-
ptaCampand , qui hac lined nocanit,ivnllam cam ra-
tionali componentems totum mediale: idem faciemys in
proximo theoremate,quia denominationes ille Campa
ni non fatis conuensentes rebus ipfis offé uife funt.

- —

Septuagefimumo&auum Theorema,

Sidelinearecta detrahatur recta potentia incont-
‘menfurabilis toti linez,compofitum autem ex
quadratis totius & linez detradz fit mediale,pa
rallelogrammum uero ex eifdern fitetiam me-+
diale:praterea fint quadrataiplarum incommé-
furabilia parallelogrammo ex ii{dem, reliqua li-
nea eft irrationalis:uocetur autem ligeafaciens

: cum
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“cum fuperficie mediali:totam Tuperficiein me-
dialem. CUNATEANY e e eReG

Delz’maz«cdetmfmmrgrf&d;{zy}bhte)g:.f,v s

tiaincimenfurabilbstoringex qudar & X . #
dratis,quarum compofitidfir mediaz k.- vife 7L f
le: Pamllel:fmmmﬁ quogne exesfe 1 p
dem. firmediale. praserea compofisi-y . f
ex quddratislincarnm o Qi6yfitine o7 @ 1 ®
.commenfurabile pavallelogrammo ex a 8,8 y.dcolinei
religuam wy ¢ffe irrationalem.Vocetur antem faciens
exnmnicdialifuperficie toram medialé.Proponatuy li+
ned vationalis &1 ,fecidumquam quadiatislincarum
« s v> #quale appliceswr pavallelogyammis i faciés
alierwmlatns av:ei ueraquodfirbis exet; By equale
applicetur s faciens alterum QLM.J{;N]MI&M exgo
2 erit aqualerefidnosnempie-guadratolined vy gua-
relineany poteft parallelogrammunm: (. Et. quoniam
compofitum ex quadratis linearam « 8,87y, hoceft 4+
eftmediale,ergo linea ww eftyarionalis &5 longiriidine
incommen(urabilis lified:ni Rarfus cum id guod fit-bis

ex « 6,6 r,hoceft 4 fir medz’ale:‘ergo & linea neritra..”

tionalis ¢ longitudine incommenfurabilis linea 4 r.Er
quoniam quadrasd ineqruts k' fant incommens
Jurabilia e quod it bis ex a 8,4 y:érgoincommen|firan
bile etiam erit a«ipfi A0.Ergo linea dwerif incommen=
Jurabilis linew p.3: funt ansens ambi vationales. ergo I
nea 40, 4.3 funt regionales pasentia-ransum cormmengi
rabiles. exgognericrefiduum per 73.Sedlinea 20 ¢ftra
tionalis,quia.aqualisyarionali A vparallelogrammunm
. DD
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#er0 eorem%mqﬂwmmwhafzw' woiop g
irrationals, nepe ¢, eft zrmtzonale, N
per ea gue feripsafuntip fine demis.. e
ﬁmwms 38.ergo lineg avyiqnie wllusd ApLe )
Poteﬁ‘,em irrationalu:nocetnr. anré: »_‘: N
Jaciens cum ﬁzperﬁc&emdzdlz roramy. v C 8 0 TE
medialem.1deo fic dicks gwia. compofitan ex" yuddma
i [ineannin « ﬁ;ﬁ yefbmediale esr-voram piddan -
dnrparseftidqnodfirexs § X3 7,exzﬂem o ipfam me-
diale:huins quoq; denominarsonis rationem aliam in-.
-:elltgzx e thesremareviostidonon off abenum inférere
Jummmquoddéapaﬁmm% Camipino ante propofitt 4.
Hiud santum ineo emédandum eft, ut exceffus linearis
Mteﬂtgawrﬁmm‘um\ Amt‘hmeumm pro_poﬂzonaltm-
| mm\ahtc’mﬁmndﬁ JEONTErIOR: #az]wé loco Hiumiers
+ qm  gdfEriblvavminimelinedreponatuy binarins.

prtuageﬁmumnonum Thcorema. o

.1 v"‘ . (‘-‘\ o ieane (s.,‘ Ry .
Refadug unica, mm;u linca teé’ta mmung{r.‘un ratio~
nalis, potcntiatanti comm enfurablhs toti lmeg.

Sit.refidunm linean 8 mmngot- 3 , SRR
turyuezpf linea By bmuiﬁnou PR R
di;ur e wo Byfinsirarsonilés pwenn&i Yoirivimi com
menﬁimétl :,Nego linewe & ¢ alianr poffe t‘bniunga b~
infmody, mf v vavionalu potentia: tantamCommelira-
Bobusipfivorkn'piSi dica albinb esingi PO RS hatifind i
Puirlle tynosis 5 eAgD hEe AV ]Emﬁ“ﬂ&nulrr })o
tentid fantum co“nfmenﬁﬁ-abtle: Et-grtoniam quantd
& ﬁmm gmdmmlmmmm o A € b eo quod fir bis

S 16 | ex
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ex a6, (differunt aytem illa abiftoguadrato linee:
a R per 7. 2. ) tanto differunt.¢g; quadrasa linearit oy,
oy 6,ab ed quod fit bis éx wy,y B{dyfferunt anté illa guo-
. que abfto fimilirexsqdem quadrato fince n giper7,3)
"Ergo ¢o* petmurare pex lemmapofiii & Campanoante
74-quanto differunt quadrara lintaris «4,4¢,3 qua-
dratts linearum ay,y B, tanto differs id quod fir bss ex
“wat, ¢ abeo'quod fltbussremysys:fedipafirivex qua
dratis linearumadiit yes* campofiruns.eic quadratis
linearum wy, 8y cum fint ambo.rationalia differiirin-
ter [¢ fuperficie rationali,per lemmapofitis anobis ante
- 42.Ergo ¢5*:id quod fit-bis exx w0 8-differer ab eo
- quod bisex wy,y B fuperficie rarionals. Sedid quod fir
; Zz': ex a M A Ceft mediale, quia eft.coméfurabile ei, quod
| fitfemel ex « a,a B,quod ipfum eff mediale per 22.1tem
* eddem rasioneidiguod it bis ex wyyyC eft mediale:ergo
- mediale differer d medsali faperficie rationali,quod est
- impofSibile per 27.Ergo lines « ¢ alia linea coniungi ng
poteft.quam linea ¢y porentsaransis commenfurabilis
totizexgo refiduo unica tantamlinea ¢y c.Deinceps per
~hancuocem linea coniunite feu conueniérer iunite in-
sellige eam,quam Enclides uocat aesrorlssGer: quee [Ci-
licet iuncba cum vefidno, veftituit toram lined, undeea
- ablata remanent fingularefidua. - - - -
O&uagefimum Theorema.
Refiduo mediali primo unic tantum linea conjun
~ gitur medialis, potentia taritum commenfurabi-
lis toti,ipfa cum tota coritinens rationale.



EVCLIDIS ELEMENTOR.
Siesrefiduis medaliiprimié k6o g 2ig s

onrcomangatnrlmeasyhu T

- aufinodisoe linee iy, yfint mediales porentia tantum
. comrmenfurabiléssqus ferlices ¢ yrumitota wy continegr |
< vationale,neinpesdquodfisbis e ay,C y-Nego aliam li
wed buinfmods poffe ciinngi linea w . Nam i fieri poffé
- dicas,fit tlla linea 8 a.ergo lineawdn g funt mediales
 potentiaiansum cammenfurabiles; vurionale continen
tesid quodfirex « 4 ¢.Et guonid quanto exsedst ci-
- pofirnmex quadratis linearii « 2,4 8 3d quod fit bis ex
- w o, A6 tanto excedit compofitum ex quadratis lineari
o yyy & idquod fit'bis ex ay,y B.(utrobique enim exce-
“dantquadratolines g )ergo ¢5 permutase(ficur di-
'\ Tum eftin proximo theoremate)quato compofitnm ex:
«guadraris linearum o« A9 B excedit compofirii ex: qua-
~dratis linearmt oy £y tanto excedit id guod fir bis ex
ey pid quodfit bis ex wy,y¢.fed id quod it bis ex a 4,
“aCeft rationaleitem id quod fir bis ex « v,y  eff ratio-
-nale.ergoid quod fit bis ex ..t ag excedit id qiiod fir
bis exwy;y Cfuperficie rationals per lemma pofitii 4 no-
bis ante 42.Ergo ¢o* compofitum ex quadyarss linearis
w a4 8,q40d eft mediale,ficur dictum éft in 75.excedi
compofitumex quadratis linearim wy,y 6.quod ipfum
eft etiam mediale.(quia ille quatuor linex pofira funt
mediales) (uperficie rationali;guod eft impofSibile per
27.Ergo refiduo medrali primo ¢5c.
77 O&uagelimumprifium Theorema. -

Refiduo mediali fecundo unica tantum coniungi-
tur
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tur medialis potentia tantum commenfurabilis
toti,ipfa cum tota continens mediale. :

Sit refidun medsale fecidum «¢, o s>

r v e~

cui coniungarur linea ¢y bu-"-""
infimods , ut linee avy, By fint |
mediales potentia tatum com- |
menfurabiles mediale consiné'| -
tes,id feilicer quod fir exemyy |-
v 8.Nego aliam lineam hwinf~| V.
modi poffé coniungi linegag: & % .7 v
_nam i fieri poref,coinngatur linea 8 4; evgo linea. u o,
o g funt medvalespotensia tantum comenfurabiles,me-
diale continentes id,quodfit ex « 4,8 4.Proponatur ii-
neayationalis \3, fecundum quam quadratis linearum
- ysy 8 aquale applicesur parallelogrammmunn s v facié's
alterum lasus s u:ei uero quodfis bis ex wy,y 8 aquale
anuferarur parallelogrammum o nfaciens alterum la-
tus lineam 0 u. ergo vefiduis uneft equale quadrato li-
nea aC,per 7.2. quare linea u ¢ poteft parallelogram-
mum « ARurfus [écundtfm eandem lineam « quddra-
tis linearit « 2,4 B applicetur equale parallelogrammi;
vi,faciens alterii latwus «v. Sed quadratalinearum « 2,
A8 funt aqualia ei,quod fis bis ex w A, A € 0 quadrato
line o p.ergo parallelogramum s eft aquale ei, quod
Sitbis ex wd, o/ B, quadrato lines « 8.EfF antem
aqnale quadrato linea a G.ergo id quod fit bisex: w o,
a¢eft aquale parallelogrammo 41:¢5 quoniam linee
« Y,y & funt mediales,ergo ¢ quadrata ipfarum funt
medialiq, ¢ funt aqualia Pamllelogrd’mo wuergoen

1
138
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.e¥it etidmedialepereagnids o g 57 g
afunt ings. Ergo peraz li- A
neaperitrationals,langutuys "]
dine incommenfurabilis linga | -} - b
«.Rurfus quoniam parallelo- |
grémis ex avy,y A eft medsile,

ergo ¢ id quod firbis exkpl .ol b ool
¥ c,hore/fpamllelogmmmum‘x; e T

< .

0 u, erit etid mediale: ergalinea § y ef rationalis, longi-
. tudine incommenﬁ:mb?lts linesv2.Er 7u‘an_i5 linex ay,
& fius posentin banviim comepfurabiles ergoipfk funt
longitudineincommeéfiirabiles. Sedfient linea « v ad li-
neam yC,ita qhadratim lines uy ad p4rdllelégraf7[2—
<mmum 6x v,y 8.Ergo quadratum linea vy erit incom-
“werifurabile pavallelogrammy i y,ye.fokqnadvato
- linea ay funt commefurabilia quadrata linearnm av,
y 8parallelogrammo uerd ex« v,y & eft commenfurabi
leid quodfic bis ex wyyy 6: ergo guadrata linearii v,
& funtincammenfirabilia es quod fir bis ext v,y 8.EfF
auté quadratislinearum oy, & 2quale parallelogra-
‘mum s wiei nero quodfit bis ex v,y € eft aquale paral-
lelogrammii s n.Ergo parallelogrammum «x efbincom-
menfurabile parallelogrammo b wergo ¢ linear uerit
longitudine incommenfirabilis line 0 u:funt anté am-
berationales , ergo funt rationales porétia tantum ci-
Menfwdfaiies.ﬁ-rgo lineiio éj/fwﬁgiuﬂm,e_iéae coniun-
€talineavy rationalis,eff torilines « u rationals com-
menfurabilis potentia tantum.Similiter etiam proba-
bimws coiungilinea«s,lineam 8y exiftentem ¢ ipfam
-t ratonalem

¥
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rationalem potentia tantumcommenfurabilémoti o,
repetendo inqud proce(Jam demonflrationis ab illis uer
bis.Et qnoniam linet ayy 8 funt medrales:¢o* loco li-
nearum « v,y & reponendo lineas a #,4 ;¢ catera fimi
liter.ergo refiduo alia arque alialinea. coniungitur.ra-

_tionalis potentia tantum commenfiirabilis toti, quod eft
impofSibile per 79.Ergo refiduo mediali fecundo ¢oc,,

O&uagcfunﬁfhfecﬁndum Thepiemas

Linez minori unica tantum recta confungisur, po- -
tentiaincommenfurabilis toti,faciens cum tota
compofisum’ ex-quadratis ipfaram rationale:id
uero parallelogrimi, quod exipfis: fic;, niediale.

Sit inea minor w6, fit4;illi ciun _ ~ o

Palinea & y,qualis ponirir in:

T et sivag ol

theoremate. ergo linex o v,y & funt potentia t“ﬂ“t‘*bfhhifch
[urabiles , faciétes compofitum ex quadratis ipfaris ra-
sionale.\d uero quod fit ex ipfismediale,negolineie '
4_[;4m lmeam}bq/]e éanﬂia@‘,:?)midﬁﬁ%ﬁ(ﬂ'ﬁﬁdﬁ P
feripoteft.fir ei coniunéla linea g a: ergo lines « a,1€
[antpotentia incommenfurabiles; faciéres compofitnm
ex Qhadrasisipfarumrationale: id wdrsiqhod fit ex i
fis medialeFe-quoniam quato compofium ex quadré
215 ipfarum excedirid quod fit bis ex ipfis,tanto excedit
qqm];?ﬁ;;gm;x gw&dmti&. lineari «-7,7%‘5‘-1'4 7uod ﬁt bis
ex 39035 & vy . Et permurare:ficar i 79 theoremate
7u4ntqdiﬁ%ﬁafamp¢ﬁmm ex ‘7232&174?:2 dinearam oo,
A B compofitumex; quadraris lineari avyy 6 tanto dif-
fervidgauodfis bis ex asac,id quedficbs exaysye:fed
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- compofitum ex quadratis li~' &
- mearum « M,A € excedit com= " —
pofirum ex quadratis linearum uy,y 6,fuperficie ratio-
naliyquia ntrtngue tompofitum eft #arionale. ergo id
- quodfitbisex «a3n B excedst idguod firbisex «yy 8
[uperficie rationali,cii tamé utrunque fit mediale,quod
eft impofSibile.erge linea minori gore.
O&uageflimumtertium Theorema.

NI

Linezfacienti cum fuperficie rationali tota fuper-
ficiem medialem,unica tantum coniungitur li-
nea recta potentia incomenfurabilis totr: faciens
-autem cum tota compofitil ex quadratis ipfard
mediale, id uero quod fic ex ipfis rationale.

Sit dinea cii rationali [uperficie faciens totam fuperficiem
medialem « pseid; coninnéla o 5, &
Jit Byergo linea wy,y 6 funt’ — '
potentia incommenfirabiles,facientes compofitum ex
‘quadratisipfarum mediale,id nero quod fis éx tpfis ra-
tionale Nego linea « ¢ aliam lineam poffé coniungi qua
idem efficiat:nam f; pofsibile eft fit illa coinncta g a.er-
golinet w08 funslinee potétia incommenfiirabiles,
faciéres compofitam ex quadratis ipfarum mediale, id
uerd quod fit ex ipfis rationale.Cowm igitnr compofitum
ex quadrarislineqrum u 0,4 & tanto excédat compofiti
ex quadratis linearum aysy 8,quanro id quadfic bis ex

w d,0 B exceditiguad fit bis ex « vy ficut diftum eft in
precedentibus:fed-id quod fit bis ex w 4 g excedit idy
quodfic bisex wysyS fuperficie vasionals, sum fit werigs

Ui rationale
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rationale. ergo ¢ compofitnm ex guddratis hinearim
: o ,4 Cexcedit compofitum ex quadraris linearum avy,
.y pfaperficierationali,com tamen usrunque fir media-
* le, quod eft impofSibile. Non igitur alia linea ciiungi po

 teft lneaw, quam linea By, gua idé efficiar. ergo -
mea facienti cum rationali ¢5e.

Otuagefimumquartym Theorema.

Linez cum mediali {uperficie faciéti totam fuper-
~ ficiem medialem,unica tantum coniungitur li-
nea potentia toti incommenfurabilis,faciés cum
totacompofitum ex ?uadratis ipfarum mediale,
id uero quod fit ex ipfis etiam mediale: & preter-
ca faciens compofitum ex quadratis ipfarum in-
- commenfurabile ei,quod fitexipfis.
. - Sitlinea cum mediali faperficie faciens totamedialem » 8,
- cuiciungarur linea Cy poré- 55
tia tots incomm%mbzlzk, ﬁ;- : —
3 ciantg; amba id quod dicituy & M
- intheoremate. Nego lines «C
* -aliamlined coungipoffe, qne | |
- idem efficiat:nam i f&g’fibilef S b
eft, ciinngarur linea & #,qua !
idé efficiar quodlinea Sy:pro- 5~ =~ S
ponaturd; linearationalis 3, feciidum quam quadra-
tislinearnm a v,y g aquale applicetnr pamllelogrdm;
mumn, faciens alters latus «u: ei wero quod fir bis ex
ay,y Baquale detrabatur parallelogrammii s v, faciens
alierum Latws 8 w.refidunm ergo nempe quadratum li-

o
D
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neg wCeft aquale parallelo-, - -, .. 4

grammo s A.ergo hnea a g po-"

":‘fﬁﬁdrc,l”el,ogrdmm;}' ¢ A. Rur € ¢ My

Jics cundum eandem lineams |- | | |
sg.quadratislincaramaa,np | - | - B

aquale applicetur parallelo -
grammum s, faciens alterune. |

[ IR N
 cbratins,

latus cr:effantem quadratam s~ 4+

lineaw & 2quale parallelogramo  a:ergo refidust,nem? -

pe id quod fit bis exc « 2,0 g, eft aquale parallelogram-
mo'0 1. E£ guoniuns compofitum 6x quadratis linearum
ay,ykihoceftin, eft medialeiergo limed's u eff rationalss
longitadine incommenfurabilss linea « L Rurfius quonia
id quod fit bis ext y,y ¢, hoceft i, eft mediale: ergo-¢or
linea d u eft rationalss longivadineincomenfrabilis i

neas . Er quoniam -compofitum ex quadratis linearis -

« v,y 6,hoc eftew,eft incommenfurabile eiquodfie bis ex

= 7:7‘5:170? eft Pdmllflogrima buergo g linegwu, 8-

St longitudine inter feincommenfurabiles funt. auté
amba rationales, ergo linec v u, 0 u funt rationgles poté
tia tantum comméfurabiles.Ergo linea « 0 eft vefiduum
per73: coniunclanero eierut linea o w.Similstéretian
probabimus lineam « 0 effé vefidunm: coniuntla eiuero
e[Jé lineam 4 v, repetendo proceffam buwus demonfira-

tionis ab ills perbis.Et quonia capofitii ex quadratis li-
neariv.ay Qe. ntdiximus in theoremate 8r.Ergorefi-

duo alia atg; alia linea coryngivar ide 'cyﬁaé}, quod &St
. . ~ . . . »
impofSibile per 79.NG ergo line# u € alia linea, qua gy
coniungi poreft fimilisnatur«, ¢ quaidemefficiar.. .
- ' Definitiones
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Definitiones tertid, [fde terminitertfi== -
Propofitalimea rationali ¢o* refiduo,figuidem toranempe
compofita ex ipfo refiduos linealls.coiun Ca, plus po
teft,quam coniunita quadyarolinea flbicommenfira-
bilis longitudine, fuerisg; tora longitndiné comimen i
vabilis linea propofisa vavionalic: refidunm ipfum noce
~ewr refidunm primum. Si uero-copunt¥a fuerit longi-
. auddine commenfurabilisiavionaliipfaantemtora plivs
- pofsic quam coninnéta quadrato lines fibi- longitudine
-commenfurabilis, refidunm nocetur refiduum fecundi.
- Siméronentralinearum fuerit longitndine conmmenifu-
rabilis rationali,pofSis antem ip[a'toraplus Guam con-
wunéta quadrato linea fibi longitudine commenfisr abi-
 ls,uocetnr refiduum tertium Ruifus fi tora pofiie plus,.
 ‘quam coniunctaquadrarolinex fibi longitadine inci»

 menfuvabilis:cor quidemfi tora fuerit longitidine com=

- mmenfiurabilis ipfirationals, nocerur reﬁbiu‘i quartum..

. Sinero coniuncla fueri longitadine commenfurabilis

' vationali, ¢5* tota plus pofSit quam coninn(ta quadra-
to linect fibi longitadineincommenfurabilis, nocetnr re=
idunm quintum.Si ueroneasra linearum fueris com-
menfurabilu ligitudine ipfivationali , fueritg; tota po-
tentior,qudm contuntta quadrato linea fibilongitndi-.
ne incommenfurabilis, nocetnr vefiduum fextum. -

A , _ ) :
: - OGuageimumquintum Theorema. |

h'
: Reperire primumrefiduum. - -« 20

| ~Proponatar linearationalis «, csi it longitudine commé-
~Jourabilis linea ¢u: ergo ¢o linea Cu eritrarionaly. Sint
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duo numeriquadrati®gea %
les,ur excefJus maioris Aome 6 » 4
firquadratus numerns,perco . 4

o I . L
rollavium primilemmarispoft ...

2;9'N375 ergo numerus « a ad “‘o veeees & vrrnnnnns s
namerum 4 habebit. proportioné , qua numerns qua-
dratus ad pumeri 1Mdr4t§, per a4 8.2 deﬂmt%ane
;'cqn[éqgi,é'{k.‘" Sité; ficut numerns « & ad numerum 4 ;ita
quadratii linex g v, ad quadrasii linea vy, per lemma
pofitum poft &.ergo quadratum lines ¢ueft commenfi-
rabile quadrato linea v:fed quadratii linee g eftra-
tionale, ergo ¢9° quadratii lineaw y erit vationale. er-
go lineawxyerit esiam rationalis. Et quoniam numerus
A gdnumerum A non habet proportionem, quam nu
merus W&dmtw ad gwdmt'm’n-, neq; 't,tiamqmdmtii
linez.¢ i habebit proportionem ad quadratum lineany,
quam numerns quadratus ad quadrati.ergo linea ¢
erit longitudine incommenfurabils linea vy per 9.Sunt
antem amba rationales,ergo funt linea Swn yrationa-
les potentia tantum comméfurabiles. ergo linea gy eff
refiduum: dico praterea eandem effe refidunm primi.
Quo enim eft mains quadratam linex 8 n quadratoli-
nedwy(maius antem effé conflar, quia quadratum lis
nee Cx, ad quadratnm linex nyeft, ficur numerus « 4,

maior,ad numerum 4 ex fuppofitione:) quo, ergo qua-
dratum linex g weft mains quadrato lines wy,fit qua~
dratum lines 0. Et quoniam eftficus nimierns a< adnis

- merum AQ,ita quadratum linex Cuad quadratum li-

nea wy. per enerfam ergo proportionem [icut namerws .

A
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“asadnamerum  Gita quadratum linee 8% ad quas
dratum linea o:fed numerus A« habet proportionéad
numerum s, quam numerns quadratis ad quadratiz,
quia eft urerque quadratws, ergo ¢ quadratum linex
u & babebit proportionem ad quadratum lines s, quam
quadrarus numerus ad.quadratym.ergo linea » g est
longisudine commenfurabilislinez s . Poreft ant? linea
u 6 plus,quam linea vy quadraro linea fibi longitudine
commenﬁnjuézjli: :eftautemtota g u longitudine com-
menfurabilis rationali «.ergo linea B yeft refidui pri-
mum Repertum eft igiswr vefiduum primum,quod fa-
ciendnm erat. - '
- O@uagefimumfext um Theorema.
Reperire fecundum refiduum.
Proponacarlinearationa-. .«
lisa,cui fit coméfurabi- ¢ .o v
bs longitudine lmeany: g T
[intg; numeri quadrati T |
duo At quornm ex- St e Forninng
ceffus A7 ne fir quadratus:fit etiaficus numerns a3 ad
numerum as,ita quadratum linee vy ad quadratum
. linean p,ergo ambo quadrata funt comenfurabilia: ¢
. quiaquadratamlineany eftrationale, etiam quadra-
tum linex g werit rationale.ergo ¢ linea S erit ratio-
nalis. Et quia quadrata lineari gwny non habent pro-
portionem inter [¢, quam numerns quadratus ad qua-
» dratum,ergo linex g ,uy erant longitudine incomenfi
v rabiles,¢r funt ambea rationales.ergo line By eriée
. FF ‘

: I.a.'
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rationales potentia tan “ ,
tum coméfurabiles.er- ¢ P
golineayerit vefiduit: . g

dico praterea eandéef~ T

[f¢ refidunm Jecundum. Crereeerreerne R Rl

quo enim eft masus quadratum line 8n quadrato li-
neay 7,ﬁ4,qwdmtmali’nm 8.Coim igitur it ficut nu-
merus A« ad numernm A}, ita quadrasum linesw g ad
quadratum lineany:per enerfam ergo proporsioné fi-
cut A« ad numerums,itaquadraris linex g v ad qna-
dratum linea 8 Eft aurem uterque numerns a3, qua-
dratus.ergo linea g erit longitudine commenfurabilis
linea 6:pareftgslinea & nplus,qudmlinea w y quadrato
linea fibi longtudine commenfurabilis.¢o eft linea con
iuncta wy longitndine commenfurabilis linea rationa-

li a.Ergo linea 8y erit feciidum refidunm Repertum eft.

ergo refiduum fecundum.

O&uageﬁmumfePtimum Theorema..

Reperitetertium refiduum. .
Proponarur linearationalisa, 5-++veneoiviviiiiiiniy
& propondtuy nameri tres €--oreee i Sy
$,8%,7 proportioné non ha ~ < '
béresinter fe , quam nume- S B

rus quadratus ad quadra- - F

tum: 7 numerds By ad numerum 8 A habeat propor-
tionem, Guam numerus quadratus ad quadratii : ﬁré,-
BUmErus b y maior numero y A fiatg; fient numerus «
<d g y,ita quadratum linet « ad quadratam lines L.

ﬁcm
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Jficut autem numerws ¢y ad numernm y Aita quadra-
tum linee In,ad quadrarum linead v, ergo quadratum
line « eft commeéfurabile guadrato linee ¥n.Séd qua-
dratam lines a eft rattonale,ergo & quadratum mee
gnerit rationale. ergo lineagnerit ravionalis: er quonia

‘numerns ¢ ad numeram ¢y non habet proportioné,qua

numerus quadratns. ad quadratic, neq; ergo quadra-
tum linet o , ad quadrati lince gw bavebit proportio-
nem,quam numerss.quadratus ad quadratum. ergo l
nea weritlongitudine incommenfarabilis linectu. Rur\

[fus guoniam eft ficur numerws By ad y aita quadratii

line# {nad quadratum linee ¢n.ergo quadratum linea
neftcomméfurabile quadrarolinez o vs fed quadrarii
lincaln eftrationale,ergo ¢ quadratum lines ox erir
rationale.ergo linea § w erit rationalss.Et quoniam nu-
merys.p v ad-numersmy A non habet propbrrioné,- guéi
pumeérus-quadratns ad quadratiineque ergo quadra-
tum linee {n habebit proportionem ad quadratum li-
ne § v,quam quadratus numerss adquadratam. er-
gohineanerit longitndine incomméfurabilis linez o n:
fiunt antem ambe rationales, ergo linea {u,0u fant ra-
tionales potentia tantum commenfurabiles. ergo linea
28 erit refiduum per 773.dico praterea effé refiduii ter-
tinm.Cum enim fit ficut numerns « ad numerii g y,ita
quadratum linet w adquadratum linee nficur anté
numerss € yad numernm y dita quadratum linex gy,
ad quadratum linea o v.ergo per aquam proportionem .
ficut numeraus « ad numernmy d,ita quadratii lines »
ad quadrasum linea o w:fed numerns «ady anon haber
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PVOFOTtiO”em,q”dm””me‘ €esuriririsisnanrsssne
rus quadratns ad quadra- Brrvrrrreadiiinny
tum : negs-ergo quadratum —
linex whabebit proportioné 4 %
ad quadratiilineg 0, qui
quadratus numerss ad quadratum,ergo line w erit
.longz'tudine incommefurabilis linex 0 v. Newtra ergo li-
nearum In, nerit longimdine commenfurabilis linex
rationali w:quo nero maius eft quadratit linet 2u qua-
drato linea  wymains antemefJé conftat,quia per [ip-
pofitionem numerus €y eft maior numero y A fir qua-
dratum linea x.Cum igitur it ficut numerns gy adnn
merum vy 4,itd quadrasum linea {n ad quadratum li-
e §wiper excrfam ergo proportioné ficut numerus: Cy
adc ajita quadratam lineatnad quadrarumlines x:
féd ¢yad ga haber proporsioné,quam numerus qua-
dratus ad quadrasum.ergo quadrarum lineatn habe-
bit proportionem ad quadratit line x, guam quadra-
tus numerws ad quadratum.ergo lineayn erit longitn-
dine commenfurabilislinee x.Ergo linean plus poteft,
quam linea dw quadrato linea fibi commenfurabilislon.
| gitmline, ¢ neutralinearam zx,0x eft longirudine com
menfiurabilis linez rasionali a,cum tamen wsraque B-
Bearnm 0 » fit rationalis:ergo lineat s erit vefiduum
tertium. Repertum eft ergo tertinm refiduum.

Octuagefimumodtauum Theorema..

chcrirc quartum refiduum.

Proponatur linea rationalts a, cui ﬁt longimdine commé-

furabilis
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[urabilis lineaSuergolinea .
Cuerit rationalis Proponi- b > _»
tur numeriduo 4 3,3« buinf 4 |
modi,ut rotws Avad nentris E
: A8,2s babear Profartioné' s
i -quam numerus quadratus ad quadratii:fitg; ficar nu~
-merus Ay ad nameram,ita quadratam linee €x ad
| gmdmmm linegny:ergo quajmmm lineg g u erit co-
_menfurabile quadrato lineany.ergo ¢ quadrasum li-
-neawyeritrationale,¢x linea wyrationalis. Ez quonid
-numerns Avad numeram  non babet proportionem,
qguam numerus quadrarus ad quadratum,ergo linea
Cwerit longitudine incomenfurabilis linea wy: funt au-
tem amba rationales.ergo linea By eft refiduum.dico
pratereacffe refidunm quartum: quo enim quadratam
* linea ¢ s cft mains quadrato linea vy, fit quadratum l;
nee b.Com igitur fit ficut numerns #s ad numerumsy,
ita quadratum line# ¢n ad quadrasis lineawy:ergo per
enerfam proportionem ficut namerus & « ad numertm
Aita quadratum linee ¢x ad quadratum lines o:fed
aumerias,ag non habent proportionem inter [¢,quam
. qguadratus ad quadrarwm:ergo linea g u erit longitnds
%' ne incommenfurabilis line# 8. Ergo linea g plus poteft,
i ‘quam lineanyquadrato linex fibi longitudine incom-
anenfurabilis:eftque tota €x longitudine commenfurabi
lis line rationali x.ergo linea¢revierefiduum quarti,
Repertum eftigitur refidunm quartum.
. OGtuagefimumnonum Theorema.
Reperire quintum refiduum.

:
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Proponatur linearasionalis &, * .
cui fit longz'tudine commen- € » ) |
- furabilis limeayn,eritergoli 0 . .
. . e R | i
nea ynrationalis. Proponan. o . |
: vesaseesesctterbeterts ey erreere. s €

tur numeri duo 28,2« tales, |
-t adnentrum A3, babeat proportioné;quam nn-
merus quadratws ad quadrasi:ficg; ficus numerns 2
ad numernm As, ita quadratumlinee ynad quadrati
Aines gy, ergo 'guadmt_um lineg yuert commenfp;mbi ‘
de quadrato linex ¢x.ergo quadratwm linee g u erit va-
tionale, ¢o linea fwrationalis:fed numeri £1,c i ha
bent proportionem,quam quadratus ad quadrariier-
golinex Cuuy.funt rationales potentia tantum comme
[arabiles. ergo linea ¢y eritrefiduis, dico prarerveacffé
refiduum quintum : quo enim mains eft guadraram li-
nee fuquadraro lineg wry, fit guadratii lines .Cit igi--
tur fit ficus numerns £« ad numerum s, ita quadrati
linez uad quadratii lines wy,ergo per enerfam pro-
Izortionem,ﬁmt numernus Asadnumerum A2,ita qua-
dratum linee g n ad quadratam linecs:[ed numerias,
sy non babet proportionem inter (¢,qud numerws qua-
dratus ad quadratis,ergo linea g x erit longitudine in-
commenfurabilss linez 9.ergo linea 8 plus poteft linea
yw.quadrato linea [ibi longitudine incomméfurabilis:
eftque coniunctalinezyn longitudine commenfurabilis
linex rationali w.ergolinea ¢ yerit refidunm quintum.
Repertum eft ergorefiduum quintum.
Nonagefimum Theorema.
Reperire fextum refiduum,

“Sit
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Sit linea rationalis ,¢'s numeritres e;IS"y,,)- A profo-rfia_

nem non habentes inter fe,qud «

numerus quadratus ad quadra ®_ : ¢ d
LM DUmeruni: numerus autem

By nehabeat proportionem ad ¢ eriesennins
BURErum R &, qud quadratts & ..........n...... Prrey

numerns ad quadratum numerum:firgue numerns s

“maior numero Mﬁaté,- [icur numerns.« ad numernm

Bysita quadratum linex«ad quadratumlinea n:ficut

‘antem namerus §y ad numerum y d,ita quadratum li
‘nealnad quadratum lineans.Cumigitur fit ficut « ad

¢ yrita quadratum linex « ad quadratum lines 2, er-
go quadratum line « eft comméfurabile quadrato li-
nex} n.67g0 7uddmtii linex zn erst rationale, ¢o* linea
Enrationalis Et quoniam numerns « ad 8y non haber
proportionem,qué quadratus numerus ad quadracii,

ergo linea aeris longimdine’m'c&’menﬁ;mbilx lineg Q..

Rurfis quoniam eft ficus numerns oy ad numeriiy a,,

ita quadratum lineg ¢nad quadratum linea xd,ergo:

quadratum linead  erit commenfirabile quadyato li-
nex u 8:fed quadratumlinee 2u eftrationale,ergo ¢
quadratii limean b erit rationale.ergo linean d erit ra-
tionalis. Et quoniam numerus 8y ad numernm y# ni.
habet proportioné,quam numernus quadratws ad qua-
drarii, ergo linealnerit longitudine incommenfurabi-
lis linea w 6:funt antem amba rationalesergo linex z v,
» 0 funt rationales potentia tantum comenfurabiles. er-
golineal 8 erit refiduum : dico praterea effe refiduum:

- fextum.Cii enim fit ficus numerus s ad g ysita quadya-
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tum linex a,ad quadratum li- .
new d w:ficus antem numerns by ¢
ad numerit y dsita quadratum
linee gnad quadrasii lineans .
Per aquam igitur Proportiong b .cseeeesisunns foliiliyl

ficut numerus « ad numerumy 4,ita quadrarum linee
wsad quadratum linee uo: ed numerus «né habet pro-
portionem ad numerii y A, quam quadratus numerus
ad quadratum.ergo linea o erit longitudine incommen
Jarabilislineen,¢5° nentra linearnm g u,u 6 eft longitu
dine commenfurabilis linea rationali a:quo igitur ma-
ins eft quadratum linea g n,quadrato linea v 0,1t qua-
dratum linexx. Cum igitur fit fcnt numerns €y ad nu-
merumey Asita quadratam lineadn ad quadratam li-
nea n . ergo per euer(am proportionem ficut numerus
&y ad namernm ¢ yita quadratii lineagn ad quadra-
tum lineq n:fed numerns ¢y adnumerum g & non ha-
bet proportsonem,quam numerns quadratus ad qua-
dmmm.ergo linealuerit longitudine incommenfura-
bilis lines x.Evgo linea n plus poteft qualinea s qua~
dratolinea fibi longitudine incommenfurabilis, ¢ neu
tralinearsm Qun o eft longitudine commenfurabilis li-
nea rationali a,ergo lineal 8 eftrefidunm [extum.Re-
pertum eft ergo refidunm [extum. Eft antem ¢o* fa-
cilior quadamrario reperiends cuinfque refidui, ex illis
fex anté diltis, hoc modo.Propofiti fis veperire yefiduis
primum.Proponatar binomii primum linea « y,cuins
mains nomeé it « €:¢5* lines ¢y aqualis fit linea g A, er-

golinea a £, y,hoceft linea « 6,8 o funt rasionales po
| ' ‘ tentia

} "
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LIBER X. ..

tentia tantum comméfurabiles. ¢ linea w € plus poseft,
*quam linea B y,hoc eft quam linea g 4 quadrato lines
Jibi longitudine commenfrabilis: ¢ linea u ¢ eft longi-
tudine commenfurabilis lines propofisa rationali,quia
pofitum eft lineam wy effe binomis primam. ergo linea
« A eftrefidunm primum.Simils ratione Ecundum, ter-
tinm,quartum,quintum ¢g' [extum refidnam reperire'
licer, fi propofuerimus fingula binomia einfdé ordinis.
Nonagefimumprimum Theorema.

Si fuperficies contineatur ex linea rationali & refi-
duo primo, linea qu illam fuperficiem poteft,
eft refiduum. o

Cirineatur fuperficies vellagn-. v =8 ¢ 3y
la 4B, exlmearationali v, | | |
¢o* refidno primo a A dico li-. |
ned, quz pofsit faperficiemil- |
lam,effe refiduum.Cum enim |
linea o & fit refiduii primum, 1 |
Sirdll comunitalinea nn, (co- 5 30 1%
i';mc‘?dm'intellz;g-e, qualem dixiin fine theorematis 79.)
ergo lines wn,n & funt rationales potentia tantum com
menfirabiles:¢o* totawneft longitudine commenfura-
balis vationali linea wy,¢o* linea wn plus poteft,qnam li
nean d quadrato linea fibi longitudine commenfurabi-
lis.Secetnur linea w1 in partes duas aquales in punitos,
€7 quadrato lines s u,aequale fecundum lineam o v ap-
plicetnr parallelogrammum, deficiés figura quadrata:
JSig;illud parallelogrammum ex a Ly n.ergo linea n g eft

GG
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’longimdine'c&'menﬁ:mhlislz'- ®« & ¢ 19

nea {n per18.¢o* per punitas, | b .
Luipfi ineawy parallele du- |
cantur«8,2imn.Et quoniam i |
neaxt eff longz'mdine comen- |
ﬁ;mbzlis lineamergo ¢ to- 1
talineannutrig; ex «lln eft- > A0 1%

longitudine commenfurabilis per 162 linea an eftlon
gitudie comméfirabilis lines u y.ergo utraque linea-

rum a 1,2 u eft longitudine comméfirabilis line avy:fed

linei wy eftrationalis;ergo utraque o 3.3n eft etiamra-
tionalis: quare ¢ ntrungue parallelogrammum 1,2 x
eft rationale per 20.Et quoniam linea £« eft longituds-
ne commenfurabilis [mee «n,ergo ¢o linea ax eft lon-
gitudine commefurabilis urique Asvw: fed linea aneft

rationalis , ergo utraque A< ¢ft rationalis : [ed ea-

dem linea aw eft longitudine incommenfarabilis linee
ay per definitionem refidui primi uel per 13 ant 14
buins. Quia linea A eft longitudine incommenfurabi-
lis linex an, que linea an eft longitudine commenfu-
rabilis eidem linez wy. ergo utraque linea as,uneft ra-
tionals ¢o* longitudine incomméfurabilis linea o . Er
goutrungue parallelogrammum 26,4 eft mediale per
22, Sit pqrallelogmmmo w1 aquale quadratum n u:pa
rallelogrammo uerogx fit equale quadratum v¢, detra
Eum ex quadrato n p,babens cam illo communem an-
gubum n o n.Quod ut fiat reperiatnr medsa proportio-
nalis inter lineas 21,0 n:nam quadratum media propor.
aionalis erit aquale parallelogrammo ex 11,0 w: porro de
| linea
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linean o fumatur linea aqua- AR
lis linea media proporrionali ¢ /\x
modo repert 2,5 defer: batur § Q
eius quadrati.Sunt ergoam- \
bo quadrata v circa ean
dem diamerrii per 26.6:fit eo- |
vit diameter linea o3,¢9* de- »— 7 e
feribatur figurahals bic widernr. Cumigitur fit pa-
rallelogrammii ex « 3,0n aquale quadratolimes v». eft
igitur ficut linea « Lad lineam un,ita linea «n ad lineam
Luperyy.6: fed ficut linea w ad hneam wn,ita paralle-
logrammum w1 ad parallelogrammum «x:ficut antem
linea u ad lineam 2 n,ita parallelogrammum «x ad pa-

3 rallelogrammun  x Ergo pamllelogmmmomm %1, %
 parallelogrammum «x eft mediii proportionale:fed ¢

guadratorién us § parallelogrammum uv,eft medium
proportionale per lemma pofitum poft 53. Eft autem pa
rallelogrammo « aquale quadrarum A wparallelogra
mo uero {xeft 2quale quadmmm v§.ergoparallelogrd
mum u v eft aquale parallelogrammo « x per lemma po-~
fitum a nobus ante 54.Sed pardllelogrammum  x eft £-
guale parallelogrammo 44 per 1.6: parallelogrammis
uero v eft aquale parallelogrimo n ¢ per 43.1. Ergo pa
rallelogrammum 4 x eft aquale gnomont v ® x,qui gno
ma conftar ex illis parallelograms. per qua mides in fi~
gura maiorem [emicirculo portionem pertranfive,¢o*
pratereaquadrato v Eft autem ¢z pdrallelogram-mii
ax aquale quadratis A p,1 £:¢5* modo conclufum eft pa-
rallelogrammii ax effé aquale gnomoniva x, ¢s pre-

% GG g4
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‘terea 7u4dmto,‘v ;.Relz'quum S __x

ergo, nempe parallelogram- | \ |
mfm « c,;:itiqudle 7§4dr4 SHRT
10 r,quodeft quadratum li- \.
nea Av.ergo guadmtii lines
aveft equale parallelogram- -
mo « f.ergo lineanyporeffil- P
Iud parallelogrammaum « g: dico praterea lineam a»
effe-refiduum.Cum enim utrungue parallelogrammi
w1, ¢ x fit rationale,ut fapra dictum, ergo ¢o ills #qua-
lia quadrata auy g, hoceft, quadratalinearum ao,09
‘erunt rationalia , ¢ linea ipfe x o,0v,rationales.Rur-
[fies quoniam fztmllelbgrammum A hoceft, a £ eft me-
dialejergo parallelogrammum A ¢ erit incommenfura-
bile quadrato v £.ergo per 1.6 ¢ 10.huins,linea n o erie
longitudine incomméfurabilss linex & v:funt antem am-
-be rationales,funt ergo rationales potentia tantum co-
‘menfurabiles.exgolinea n yeft refidunm : poreftantépa
rallelogrammum « ¢.ergo [t fuperficies citineatur ¢oe.
linea qua sllam fuperficiem poteft,eft refiduum.

Nonageﬁmumfecundum Theorema.

o

Si_f,fu perficies contineatur ex linea rationali, & refi-
‘duofecundo, linea quz illam {uperficiem poteft,
eft refiduum mediale primum.

Shpetficies u & contineatur ex linearationali av, ¢o*vefi-
“duo fecundo w 4. dico lineam que poteft fuperficiem « 8
effe eam,qua dicitur refiduii mediale primum. Sit enim
linex o« & linea coninnéta an.ergo linea wun 4 funt ra-
} ' | 0 donales

H
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tionales potentiatantum cimen- ., & o .2,
[urabiles:¢o linea coniunélaay, | »
eftlongitudine comméfurabilis li- |
nee rationali avy:linea nero ax
plws poteft qué linea An quadra-
o linea fibt longitudine commen-
[urabilis.Secetur linea an bifarid
7 aqualiterin piilto e fecis-7
dum lined an applicetur quarte parti quadrati linee

5

B0 1%

“anhaceft,quadraso linea vn aquale parallelogrammi;
. ex adu,deficiens /}zecz’é quadrata.ergo per18 linea o3
- eftlongitudine comméfurabilis linea Ln: ¢ per punita
- ouipfi linea wy ducantur parallele « 4,0 1,0 x:¢9° quvo-

piam linea o« eft longitudine comméfurabilis linez 2,

-ergo tota linea wueft ntrique w 1,3 u longitudine comen-

[irabilis Eft autemlinea wn rationals ¢g* .longitudine

“ncommenfurabilis line « y.ergo ¢o* utraque « 3, tu eft

rationalis ¢ longitudine incommenfiurabilss linea « .
ergo atrunque parallelogrammum a, Lx eff mediale
per 22.Rurfus cum linea 2« fit commenfurabilis longi-~
eudine linea « x, ergo ¢ Anefbutrique A+, longz'mdi
.ne commenfirabilis:fedlinea # neft longitudine commé
furabilis linea rationaliwy,ergo utraque ac,un oft ra-
tionalis ¢5 longitudine commenfurabulis linez wy.ergo
ntrungue parallelogrammum 46,4 x eft rationale per
20.Deferibatur parallelogrammo 1 aquale quadrasii
awparallelogrammo ueroix,equale firquadrarii v,

‘ _‘ ﬁcutin jzrcecedemi theoremate, 7ﬁddrdt¢' Ausr erung
icirca candem diamesrum:fit diameter o o, defCriba-

{ - GG 7
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turfigura ficnt modo dictiieft. o » _a

Quonjgm ergo parallelogram- K‘

ma o1, x ﬁmt medialia ¢ in- - \x -
ter [¢ commenfurabilia,¢o illss $ Q

aqualia quadrata lineari no, |

o1 funt medialia,ergo linea a o,
ot funt mediales porentia com— K N £
menfurabiles.Conftar antem potentia commenfurabi-
leseffe lineas x o,0 1,quia earum quadrata funt commé
Jwrabilia:comméfurabilia funt porro quadrata illa, i
licet limearum n o,0v,quia funt qualia parallelogram-
misyn 1,3 x,gu 2 funt comenfurabilia:coméfurabilia por-
roeffeilla faralleldgrimd « 1, n conflat €o,quod modo
probatumeft,lineas « 3,2 effe longitudine commenfu-
rabiles. Ergo per 1.6 ¢ 10 huius parallelograma «1,¢ x
Jant commenfurabilia.ergo modo probatum eft uia re-
Jolutionis lineas ao,0v,effe porentia comenfurabiles. Et
quoniam parallelogrammum ex « ¢ v eft #guale qua-
dratolinean. eftergo ficnt linea a g adlined s, ira ls-
nea v adlineamw:fed ficut linea «% adlineam «u,ita
parallelogrammii w1 ad parallelogrammii «x: ficut an-
temlinea sy adlineamg v, ita pamllelogmmmii «xad
parallelogrammum n.ergo pamllelogmmmomm IR
¢ xmedinm proportionale eft paml]elogmmmii «x. B
etiam quadratoram A u,y § medium proportionale pa-
rallelogrammam ur: ¢ eft aquale pamllelogmmmii
a1 quadrato n wparallelogrammum uero  x eft aqua-
le quadrator§ Ergour erit aquale parallelogrimo «x:
Jedx eft aqualeparallelogrammo #4:parallelogram-
mum

,v*!
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LIBER X. 16
maum nevo ¢ eft equale parallelogrammo u v.Tots; er-
goparallelogrammum #x eft equale gnomoniv @ x, ¢
quadrator §. veliquum ergo, nempe Pamllelogmmmii'
« 8,6/t equale quadrato o v,hoceft quadrato linez av.
Ergo linea n v poteft fuperficiem o ¢:dico praserea lines
v effé refidunm mediale primum.Cam enim paralle-
logrammum «x fis rarionale,firg; aquale parallelogra-
mo unhoceft A ergo af,hoceft parallelogrammum ex
A 0,0 erit rationale:fed quadratum v ¢ eff mediale,quia

¢i aquale parallelogrammum 3 x modo probati; eft ¢ffe

mediale.Ergo parallelogrammum A £ erit incommen-
Jurabile quadrato v£:[ed ficut parallelogrammii a ¢ ad
guadratuam v §sitalinea A o,ad lineam ov,per 1 6.ergo
perio huins,linean o0 funt longitudine incommenfi
tabiles:fedmodo probatum eft eas effe mediales poten-
tia commenfarabiles.ergo linea \ o,0v fint mediales po
tentia tantum commenfurabiles,continentes rationale,
Ergolineany eftrefidunm mediale primam,¢o poteft
fuperficiem « & contentam ex linea rationals ¢o* refi~

dno fecundo.

Nonagcﬁmumtertium Theorema.

Si fuPerﬁcies\contincatur exlinea rationali & refi-

duo tertio,linea quz illam:fuPerﬁcicmAPotcﬁ,v,cﬁ
refiduum mediale fecundum.

Superficies enim a g cotineatnr ex linea rationaliay , ¢

refiduo tertio a A.dico lineam qua pofSit fuperficiem « g
- effé refidunm mediale feciidum Sit linea coniuntta av,
ergo linea ann A funt vationales potentia tantum com-
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méfurabiles, ¢ neutralmearum «_ & __ € 3 9
wn o eft longitudine commenfu-
rabilis linex rationali « y. Tota ue
row g plus poteft,quam coniuntla
ndt guadrato linec fibi longitudine
commenfurabilis.reliquafiat,utin | |
pracedétibus.ergolineaatinfint 3~ ¢ 8 &
longirndine comméfurabiles g parallelogrammii ws,
commenfurabile parallelogrammo I x.Et quoniam «2,
Uu funt longitudine cimenfurabiles, ergo tora linea y
eft ntrique « ¢ wlongitndine commeéfurabilis: fed linea
an eftrationalis ¢ longitudine incommenfurabilis li~
nee ay,ergo utmzue a Ln.eft rationals ¢ longitudi-
ne incomméfurabilis linex xy. ergo utriique parallelo-
grammum 1, x eft mediale per 22.Rurfus cum linea
A+ fit longitudine commenfurabilis linegsn, ergo ¢rto
taan eft longitudine cimenfurabilis utrique 45 u:fed
linea ax eft rationalis potentia tantum commen(ir abi-
lis linea a y,ergo ¢o* utraque linearnm 4 «en eff ratio-
nalis potentia tantum commen/itmbt"lz linek wv. ergo
¢g utriique parallelogrammum 4 6,5x eft medrale: ¢
quoniam linee ., n [unt potentia tantum commenfi-
rabiles, ergo funt longitudine incommenfurabiles:fed li
nea aneft longitudine commenfurabilis linex « 3:linea
antem A eft longitudine commenfurabilis linez u+,er-
go linea a2 eft longitudine incommenfirabilss linea s .
Sicut autem linea a3 ad lineam «w,ita parallelogram-
mum « s ad parallelogrammumx.ergo ws eft incom-

meénfurabile ipfisx. Conftruatur parallelogrammo as
aquale
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equale quadratum ua}éﬁ?ae% MO Wi L

wagualeguadmtﬁyf,-ci'gede-.. N I
ﬁrz'[mmrﬁgum,min [ercdm.; :\x 10'
tibus.Cum igitur parallelogri-> w )
mil ex a3 gufit aquale quadra- | {0 N\
| tolinex n.eft ergoficut linea o} RN
!‘ , 'dd'll.r\lt’d.mtﬂ,"itdtnddzmﬁvdﬁdk«ﬂ; AR TP

cut linean L ad lincam wisaparallelogrammii a1 ad
parallelogrammum-wficur antem linea «u.ad lmeam
Lnjita parallelograppmm: 'gn:‘a‘d parallelogyammicz x.
Jiens ergo parallelogrammumwv ad parallelogrammis.
sx,itasx ad Ln.ergd parallelogrammorum o1,Qx me-:
| dinm ﬁrogorfiondle eft«x. Sed quadrarorsi Nu,r§ me=.
, dzdéz;pn;[fom’on‘a’lereﬁjdmlfél | gi'm;'ﬁ?ﬁn Rrergo. e’
off aquale ipfi uv.ergo rétum pardliclogy ammum 2 x oft
aquale gnomoniv g x,¢s* quadraror§.Eft anutemipfum
«x 2quale quadratis N £veligininérgo iempe a Ceft
&quale guadrato s rsbor et quddrarolines kv, ergons'
; poteftfuperficiem « ¢idicopraterea lineam nveffe refi-
| duum medialq fecundism: Cuni enim sficur probatis eft;
parallelogramma 1,2 fint mi¢dialid,ergo ¢is aqualia
“ g&mdmm linearii a 0,07 funtetid medialia, ergo htraq; |
linean o0y erie medials: ¢ quoniam parallelogram- |
m»éz wi e]}*c‘omm@nﬁ;‘#é[ﬂiiafdmlléldgrdmmo nergo !
f’j“éis“&qualigi fqaddmw Linearnyn a 0,09 erunt com-
wenfurabslia.Rourfis cum fit probatum parallelogram
miim ;e/]E:ihéomméﬁwabile parallelogrammo wx,er-
go'incomimenfuribile evic quadratnm au, parallelo -
grammourshoc eft,quadratum linea s o,parallelogri-
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émo ex Ao onquare ¢ lined o 0 o b oo
erit longitudine mcamen/i;,rabz- N | '
lis et ov.ergo Iinee A oorfunt | [
mediales potentia tantum com=."} -\ -
menfisrabiles : dico pm:ere‘a eas. |
contineremediale.Ciienimpro-- |- | \] -
batit fit «x effe mediale,ergd, [ ST E S
il 47ualep4mllelogmmmﬂ X Ao;0r it medmle er-
golined v eft-refdunm mediale ﬁ'cundum, ¢ poreft
[uperfisiem u B, Engo linga potens ﬁ:pe:ﬁaem 26 tﬂ res
Sidunm médiale fecundumis v v

Nonagcﬁmumquartum Theorcma.

81 fupcrﬁc1¢s pontmcgtur\cx lulca ta‘anah & refi-
duo. quarto, Tinea q_uc; illam 1upcrﬁc1e Pomﬁ cﬂ:
lincaminor. . ‘ S

Superﬁaenﬁ com;m’qmr ex: lzqe,;z d M ‘5\ ‘ .3’ A

rationgli « et refte duaguartoﬁ,d A R I O

dico lineam 7uxdam faperficiem.| .. |. |

o€ potefl, e/]e ed;qua-diqienr linea | e

minor:fitenim linea c‘au;m% VI N
ergo lines an, Ny Jfurit rationales | N _

' potentia tantum. commejkmb des:y B0 1%
¢ linea ay plus poreft,quam linca an quadraro lineq

Jo longzmdznemcamme/z}mbd;s, ¢g limea aneftlongi
tudine commenfurabilis lines av.Diutdatur linea ax
bifariam ¢5 aequalzterm punélow &g quadrato linga
wx aquale fecitdum lineam x applzcemr pamllelogm—
mum, deﬁczes fignraquadrasafirg;illad parallelogra-

mum
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mit ex « 3,0n. ergo per. Yo:hined (- erir-longitadine in-
commenfurabilss lined ¢u. Ducantir' per punéla oo
ifﬁ: liness wy, /€, szrallfiﬂ. R, 235 xv Cumr-igivur linea
wn fit rationalis, ¢5° longirudive.commenfurakbils lines

~ ay,ergo totum parallelogrammunm axéft rasronale per

20.Rurfus cum linea an ﬁtfbpgimdine\‘iﬁm@@%m—
bilts linex &y, (nam f; ¢[fevlinea awlongitudine com-
meufurabilis linedn ysonnlined's s fit-erdem oy longi-

“tndine comméfirabulis, effentetiam linea wn,nlongi-
':_fudinf@miaeﬂﬁffqbiiﬁyshm%m.méigpoﬁmﬁm potétia

-santum commenfurabilés)funtantemambe wy,ayra
: tiondle:’.ergo Pcp‘mllelogmmmii # xeft mediale. Rurfus
.cumlines o3 it longitudine incomenfurabilis linea gx,
ergo.intommenfurabileeftay ipfi parallelogrammoi x.
Coftruatur parallelogrammo ay o = 5 .. - =

aquale quadratumawipfi yero 4,// \x

'igu,‘ddrdm;‘balzantia comimunem !f N
'angulii Ads.ergo ,Qqadrata AR, St ; \ |
&f funs -circa candem-diamérris: RN

firdiametey. op.0r defertbatarfi - Kion T P

N

gum.,ﬁ"_um ,‘z;gz_mr Famllflogrammii ex.w, z.n;ﬁ'rrxyimlé
quadratolineg su.erir proportionghiser ficys Jipea a2
ad lineam ww,italineasn adlined gu:fed ficus linea a3
adlineam <v,itd pavallelogrammum 1 ad parallelo-
gramminin cx per 1.6.Sicit autem linea wwadlined ¢,
itapardlleligrammumn i adparillelogrammum ¢,
ergo parallelogrammoris «1,0x medihim proportionale
et vx.ergo,ficut dictum eft-inpracedentibus,parallelo-
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grammum prefaqualepiral= o 0 0

Aelogrammosx:fid aseft aquale [T |
apfonipfum autemuvipfinger- o [ ™\ \x "
£o paidllelogmmmum'mf» efte-" !‘-‘ ‘N
- qualegnomoniv ¢ x.¢9" quadras - SN
tovf.ergoreliquumeat effagud- . | . el NG
e religioquadrare. expored & T AL

quadrato linea Av: dicoprarerea linedxve(fe irratio-
nalemeam,quz linea minor ocasur. Cum enim paral
lelogrammum uy fit rasionale,¢o fit aquale quadvaris,
linearum n o,0 vsergo compoficam ex: quadrasis linea-
T 0,00 erit rationale Rurfis cum # » fir mediale, firg;
equale ei,quod fir bis ex noovergo-id quodfic bis ex
Aosor efttiam mediale: 5 quoniam pardllelogram-

- mum a1 eft incommenfurabile parallelogrammo v, ev-
Zo o eis aqualia 7uadr4m binearumao,on [untinco-
~menfurabilia.ergo lines h ooy fins porentia incommé
[urabiles,conficientes compofitum:ex quadratis ipfari
rationale:id uero quod fit bis ex ipfis mediale,quod et
ciméfurabile ei,quodfit femel ex spfisiergo: ¢ quodfic
femel ex ipfis, erit etid mdiale.'ﬁrgoilz’nm Av eftirratio
nalis,qua nocatur linea minor ¢ poteft fuperficié'n A.

-+ "Nonagefimumquintum Theorema. "
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Si fup\c}rﬁcit‘:s\con‘tincatu‘r ex linea rationali, & refi-

duo quinto,linea quz illam fuperficié poteft, eft

«a,que dicitur.cum rationali fuperficie faciens to

:;t,azr‘n mgdjglé’x_;n.t P
Superficieseninm w p.contrmeatniy ex linea rationali v, €5

L refidne

S

oty i .

Al
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- refiduo quinto wa.dico lineam,qua illam fuperficié po-
. tefl.eam effé qua dicitur faciens cum rationals fuperfi-
. cie totam medialem:fir enim linex « # sunitalinea an,
wqueerit longitudine cimenfurabily linez ravionaliny,
-cateraerunt ut in pracedenti.Er quoniam linea anest
longitudine incommenfurabi- , .. . .
lislinea wy,¢r fiant ambe ra- [T
tionales , ergo parallelogrami |
{ wx erit mediale Risrfus quionia |~
linea anefvationals, erligi | - = |
 tudine coméfmrabilis imeg wy, L [ T
‘ | ergo Ax erit rationale. Ciftraa —_
turquadrasumap agualepa- 5 7 -

f?mﬂclogmmmo w1, quadratnm R .ai |
- #ero vugualeipﬁ In UL IR Pro o v 6 j i
x

ximo, fimiliter demiftrabimus | Val
lineamnr poffe fuperficiemap: | . - A .y
dico praterea eam effelineam, o
gue dicitur cum rationali [u- ). — A
perficiefaciens totam medsalé: SRR

cum enim o » fit mediale, etiam illis aquale compofitum
'_ ex quadratis linearum o, v,evit mediale Rurfus quia
axcft rationale,ergo ¢ illi aquale id, quodfis bis ex
Ao, verit etiam rationale, &g quoniam linea « Lieft lon
| gitndine incommé|rabilis lineagn, ergapers. 6 ¢ 10
buius. parallelogrammum ws erit incomenfurabile pa-
rallelogrammog,ergo ¢ quadrariilinea n o erit in-
-ébmm'en]krah’la‘ qhadrato linea ov: ergo lineg po, 0.y
. funt potentia incommenfurabiles facienses compofitnns
s HH

¢,
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- ex qiadratis ipfarii mediale,id weroquod fir bis exi-
- plisrationale.ergo reliqua linea Ay eft ivrastonalss: né-
ope ea qua dicitnr cum.rationalt fuperficie fuciens rosd
amedialem, ot poteft fuperficiem. . Ergo lineaposens
fuperficiem » g eftlinea,que dicitur cum mttomdz fa-
perficie faciens torammedialem. - i

Nonagefi mumfexﬁurn Thieoreim: -

st

(

Si fuperficies contineatur ex lmca rmonah & refi-
duo fexto,linea qua 1 lllam fupcrﬁcxem POtc{’c,cﬁ:
ea qua dicitur facxens cum mcdlah fupcrﬁae to-
tam medialem. ' ,

Superficies « 8 contineatnr ex lmm 2 n s Uy
rationalixy,et refiduo fexrowa, [T
dicolineam qua potef? Juperficit |~ i
wCeffe eam,quae dicitur faczem |
cum medials ﬁcperﬁae tordme~ |
dialem. Sit enim linee aalinea |-
coniuntta Aw, ¢5° catera fiat, nt
in pmcedmbm cum linew el fit 1o
dongirudine mmmenﬁzmbzlu ft+. v
nea gu, ergo éy-parallelogram-
mum xu. erit zncommenﬁzra[azle 1,
parallelogramma ¢x. Et quonid .~
lineg anjuy.funt vationales po-
tentia tantum comméfurabiles . .

- oL d....' v i
€rgo P‘"’dﬂelogmmmum wxerit R
mediale: fimilt ratione 4 x erir medzale Cum zgzmr liv

necu,n o fint posenriasansim commenfurabiles,er-

T o
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gofunt longitudine inter fe incommenfurabiles : fed fi-
cut linea anad u aita parallelogrammum o x ad ax.
ergo wxerit incomenfurabile ipfs x.Confbruatur cadé
 fignra,quain precedentibus ; fimilirer probabimus lr-
“neamar poffe fuperficién C:dica praterea eum effe,qua
dicitur faciés cum fuperficie medials totam. medialem:
nam ax eft mediale,ergo.¢illi aquale compofitiiex
quadratis linearum  osowenst medsale. Rurfus quonid

axeft mediale,ergo T ei equale,id quod fit bis ex ro,

- overit miediale. Er quoniam;o.x.eft incommenfarabile

ipft anergo gr-guadrasalinearum av,oy erume inco-

: menﬁtmézha-ez',q‘uodﬁt'bis'éx Aosor:¢r cum paralle-

logrammum a1 it incommenfurabile parallelogram-

- mox,exgoeriamquadratum linee » o erit iicommen

furabile quadrato linez ov. ergo linee A o,0v erunt po-
tentiaincommenfurabiles, faciéres com}:oﬁtii ex qua-.
dratislinearam o,0 v mediale,eo quodfic bis ex ipfis
wiediale:pricterea compofitum ex quadrats ipfari in-
commen/urabile ei, quod fit bis ex pfis.ergo linea n veft

drvationals,qus dicitur cem mediali [uperficie faciens
- totam medialé,go poseft fuperficiem « ¢.Ergo lineapo-

1

%
i

tens [uperficiem « 6 eftea, qua dicitur faciens cum [i=
perficie mediali totam medialem.
Lo Nonagcﬁmumfcpximum Theorema.

Quadratum refidui fecundum lineam rationalem
- applicatum,facit alterum latus refiduum primd.

A

ivpefiduum a S rationalis uero lineay £:¢* quadraro ls-
nea wp aquale fecundum lineam napplicesnr paral-

L 2R
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Ielogmmmum ys facisalter o . e 5
latus y 3, dico lineamy 0 effere- T ap
- fiduum primium.Sit enim lines~ TP o

“aplinea cinenitteriuntaBu, | . -
| qua.go eademdicitur lineacd |
iunla, ut in fine theorematis |

| 79.ergo linge a8, fantva- | .

tionales potentia tantumcome-| . |  £ =
134 a'x )

menfurabiles: ¢5* quadrato li- X ..

' pea wx fecundum lineamy 4 ajfflzcemr famllelagrm \
" mumy b, quadratonerolines R #quale parallelogras

~ mum A:totumergo y a eft aquale quadrasis linearum

- ann B:fed parallelogrammum yeft aquale: quadraro .
e a,ﬂ,relzquum ergolA eft xqtmle ez,guod it bisexs .

wwnCquia gyadraralinearsm wwn 8 fant equalia ci,

 quodfit.bis ex ann €,¢5 quadrato linea u g per:73.Se~ "

% ceturlineal u bifariam ¢ aqualiterin jnm&o :,@' a
jmc% rducasnr lineay aparallela linea v§;ergo atrit
 queex fdmllelogmmts 2Evn eft equale ei.quod fir f6-
mel ex wu,n 8. Et quoniam quadrata linearum. wnué
| ﬁmt m:zomzlm, quibus quadratis equale eft ]mmll elo

' grammii yaergoy Aeftrationale. ergolineaypeftra

| , tionalis longitudine commenfurabilis liney . Rurfus
i quoniam id quod fit bis ex anm £ eﬂmedzale,erga eo il
i equale nempe Pamllelogmmmum LA, erit mediale,

rabilis linea y 4.Et quoniam quadrata linearum «wy &

6740 yuadmm lmmrum anu g fint mcommenﬁ:m-

bzlm

ergo linea Queft ratsonalts longitudine incommenfi-.

fint rationalia,id uero quod fit bis ex wn8mediale, |
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 biligei,quodfit bis ex o« wy ¢.Eff anté quadratis lineari;
ann ¢ aquale parallelogrammum.y n:eiuero quodfis
bis ex an,n € xquale L nergoy A erit incommenfurabile
ipfit aergo ¢ lineasyuerizincommenfurabils longi-
tudine linea {u:funt antem ambe ranonales.ergo li-
neayn,2 u funt ravignalesporentia tantum commenfu
‘rabiles, ¢5 lmeay ¢ eft-refiduum per 73 dico praserea
effe primum refidun. Cimr-enim quadratorum linea~
vum ann B fitid quodfit.ex ann 8 medium.proportio-
 nale per lemma pofitum:pofh 53:fit:autemanadraro s
neawn,aquale parallelogrammumy,¢i uero quodfir
‘ex annCaqualern:qhadrato nerolinean & aquale.x a.
| ergo.inter patmllelagrdmmd-ﬂ,m mediumfﬁoporriar-
naleeftraergoficury o advnitarn adxn.Sed ficut yo
‘adritalineaynadlineamn v ficut autemva adx a,
italinedr sad lincama p.ficureego linearyn adlineam
vesitalineds p adlineqm x u.ergo purillelogrammum
exynxu eft equale guadrato vu,hoc eft quarta parti
quadratilinex u.Et quoniam quadratum lines « v eff
commenfurabile quadratolined n gyerga ¢ v 0 erit ¢&
menfurabileipfi x A:ficut antem v ad x aita linea yx
ad lineam x p.ergo lineay xerit longitudine commen(a
rabilis line# xu.ergo per18.linea yu plus poteft,quam
linea u quadrato linee fibslongitudine commenfura-
bilis.Eft antem linea yu longitudine commenfurabilis
linea rationaly ya,ergo lineay L eft refiduum primum.
Ergoquadrarumerefidui[ecundum lineam rationalem
applicatum facitalternm latus refiduum primum.
. Nonagefimumo&auum Theorema.
L 11
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Quadratum refidui medialis primi fecundum ra-
tionalem applicatum,facic alterum latus refidui
{ecundum. : | .
Si¢ refidunm mediale primum wBra~ o = p 4
tionalis uero y #; et quadrato linea
wCaquale fecandum lineam y 2 ap
Plicesur parallelogrammum v, fa.
ciens alreram latws . dico lineam
-y 2efferefidnum fecidum.Sit enim
linex u¢ linea conuenienteriunta | | || |
“Bw,ergo linee wn, o x fint mediales |
potentia tantum commenfurabiles |
rationale continentes Bt quadraro linex a aquale e~
‘cundum lineam y aapplicetur v o faciens alrerum la-.
2us y x:quadrato uero line n & aquale applicetur x A fa
ciens alternm latus x . totii ergo ya eft aquale ambo-
bus quadratis linearum wun 6,qua fant medialia in-
ser f¢ commenfirabilia.ergo ¢9* parallelogramma v,
A funt medialiainter ¢ commenfurabilia.ergo per 16.
sotum y A eft wtrique 4 0,x A commenfurabile:exgo. per
corollarium 2.4 totum ya eft etiam mediale. ergo linea
yweft rationalss longitudine incommenfurabilis linee
y Aper 23.Et quoniam y & eft aquale quadrasis linearis
o w,u Coquadrata uero linearnm an,u 8. funt aqualia ei,
qguod fit bi; ex au,uC,et guddrato lines o€ pery.2.qu4
dratouero linee w6 ¢ft equale parallelogrammum. y:
veliguwm ergo nempe id guod fit bis ex-as . oft #qua-
le refiduo parallelogramo ¢ a:fedid quodfie bis ex wn,
s & eftratsonale,ergo yaerit vationale,ergo linea Queft
i ratio-

5\5.307\
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“vavionalis &5 longitudine comenfurabilis linea y & per
2.Cumigitur parallelogrammam v A fit mediale,pa~
rallelogrammuni sero LA firvasionale, ergo funt inci-
méﬁ;méilid sergo ¢g lineayu erit»langimdine incom-
méfurabilislinee L p:eo fant ambe rationales.ergo li-
neayl erit refiduum.dico prateveacffe refiduii fecun-
 dum.Secetnr enim linea L bifariam g5 aqualiter. in
- punttor:d quo puncto parallela adlineam y & ducatnr
linear §.ergomsrig;ex e eft aquale parallelogra-
mo ex « w,x6.Et quoniam quadratorum linearum un,

x & medinm proportionale eftid quod fitex. anug, ergo
¢ parallelogrammorum.y ,0 medium proportiona-
leeftvn.Sedficar yoeftadrajitalineayx adlineam u:

| fienr antemyx adx ajitalinea.vu adlinedx u. ficnr er-
- golincayx ad lineam vy italinea rp. ad lineam x u.er-
go parallelogrammum ex y n,x weft aquale quadrato li

- neeruhoceftquartaparti quadrasilinea 3 u.Sedpa-
 vallelogrammum vy o eft comméfurabile ipfi x a,ergo ¢
linea yxlinea x u erit commenfurabilis longitudsne.er-
goper8.lineary u plus poreft,quamlinealu quadrato
line fibilongitudine commenfurabilis: eft antem linea

- Qus g dicitur coyenienter iuncta comenfurabilis lon~
- gitudine linearationaliyaergo lineay Left vefiduil f6-
- ctndum. Ergo quadratum refidui medialis primi ¢sc.

. T,NOﬁagcﬁmumnonum_Theoréma.

Quadratumiefidyi medialis fecundi fecundumrra

tionalem applicatum, facit alterum latus refi-
duum tertium, o
ol ' II 1.1.
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Sitlinea a Crefidninin-medialé fecidum , rationaly nerofie
lineay #: ¢ quadrato lines « 8 equale fecundumlined
y & applicerar parallelogrammum y« faciens alierum
latus v dico lineami yz effevefi, -, .0
duum teriium.Sis enim lineew 8™ 4
" linea conuenienter inntapner [
£o lines u n,u,ﬁﬂ!ritrmedialu pomcli o) b
tentia tantum commenfurabiles | - -
continentes mediale ¢ catera,
#tin proximo theoremate. ergo -
linea yueft rationals ligitudine |, SRS
incommenfurabilis lines ratio- = R R
naliy a:¢g arrique ex L neft aquale eisquod fir ex
o nn C:fed id quod fit ex; wnp £ eft mediale,ergo id quod
fir bis exx wun € eft etiam mediale:ergo €5 torum 3 A eff
etiam mediale.Ergo linea L eftrationalss ¢o logitnd
ne incommenfurabilis linee y A.Et quoniam lines ax,
n 6 [ant longirudine incommenfirabiles,ergo ¢ qua-
dratum line an erit incommenfurabile parallelogram
mo ex o« wyu £:[ed quadrato linex as funt commenfira-
bilia quadrata linearum. an,u g:parallelogrammo ue-
roexwwnleff commenfurabile id,quodfit bis ex anu €;
ergo quadratalinearnm «yn & fant incommen(furabi-
lia ei,quodfit bis ex anu C.ergo ¢o* eis aqualia paralle-
logrammay a3 A funt incommen/irabilia: ergo ¢g li-
nea yu erit longitudine incomméfurabilis inea Lu , ¢
fint ambe rationales.ergo lincay{ eft refidunm: dico |
pratereaelfe refiduum tertinm.Cum enimfit commen-
Jwrabile quadratii line# anhoceftys, quadraso linea
B,
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¢u,hoceff pdrcillelogr"z'fmo % h".‘e';'rga ¢o-lineayx'erivlon

gitudine comméfurabilis linea x u. Eadem ratione qua
ufi fumus in pracedenti,probabisar-parallelogrammi
ex yu,n ueffe aquale quadrarvlineayuhoc eft quarra
parti quadrarilines  w.Ergolineay u poterit plus,qua
lineal uquadrato line fibilongitudinie commen(isra-
bilis: ¢y neutra ex liness y uy w&ft longituding commen

Jurabilis linea rariondli ya.ergo lineav eftrefidunms.

sertium.Ergo quadratii.refidui medialis fecundi ¢y c.
;7 Centefimum Thedremma, ™ -

Quadratum linez minoris {fecundum rationalem.
applicatum,facitalrerum latus refidud quartum..

' Sitlineaminor & Cravionalisue ¢ 5 1 -
o ys:fecundum qguam qua- » %y B
drato linex « 8 2quale appli- | |
témrpd_rdllelogrdmmhmfy’g, bovoo e
faciens alteram latwsy:dico |
lineam y{ effé vefiduum quar - |
tum Sit‘enim linex w g liviea- 1 - |

conuenienter innéta Energo: —

x !

SR e S
lineq an,fn funt potentia incomméfurabiles , facientes

]

compofitii ex ‘quadratis ip[kris rationale:id uero quod

i excipfs,mediale, & carerafins rin pracidintibis:
ergo torum parallelogrammum y n eritrationale.ergo

o lineay u-erz't-mtiondlt&longi;udint—c‘dm‘menﬁ;‘mbi- '

| Bis meay 2. Ex guonianisd gnodfi bis ex. wijii ¢eft me-
- didle,ergo & illi aquale parallelogrammis ¢ a erit me-
' diale.ergo linea 3 u erit rationalislogitudine incimen-
R ' 11 i .
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ﬁ:mhh; lince v a:fed linea i . % 1
yueftlongitndine commenfu » v  wb
mbzlt; linea ytiergo.pery. 1. o 1| |
uel vg.bnins lineayu eritlon. L~ | -} }]|.
gitudine incimenfirabilisli- 1 |
" nea Lufedfuny ambaratior 1 ool
nales, ergo_ lineay mtu, ﬁmq‘ T SONEETIE STNTS: SLs o A1
rationales porentia tanth ci- T s ""gn
menfurabiles. ergo linea y L erit refi duum. dico prater-
ea elfe refidunm quartum. Cit enim, linee gw,n C.fint po
tentia mcommenﬁmbzles, ergo ¢ ipfarum guadmm
hoc eft,illis equakia Pamllelogramma v 0,k A flint inco-

menfirabiliaiergo ¢y lineayx erit longitndine incom=

menfurabilis linea x p.Similiter oftendemus parallelo~
grammumex yx,u pefJé aquale quadraro linear u,hoc

ﬁ,guarm parti guadmn linea Qu.ergo per 19.linea
v u poterit plus,quam lineal u.quadearolines fibi lop-
gzmdme mcommenﬁtmbzlu* ¢ eftsotayn longtmdme
commenfirabilis linea rationali y o, érgo linea v erig
refidunm quartum. Ergo-quadratit linge minoyss €76,

Centcf mumpnmumThcoremn. I

Qgﬁratum hncae cum ranonmh fupcrﬁcm faqcn«
fis totam. mcdxalcm fccundum rationalemi apph
catum,facic alterum latus refiduym quintum,

Sit linea cum rarionals 4 ferﬁm Facienstotam medialem
« rutionalis wero y A fecundune quam qmdm:a linea
o B @ualmpplzcemr parallelogrammum . facm al

teram lmm 7g dico lineanyy L €[fe refidunm quintl, Sit
R enim




. " LIBER X. =
enim lines & g,linea conuenten ., e
zer izgrz_[bz Cn. ergo linex wh; BH y 2 : '
funt potentia incimenfurabiles [T
facientes compofirum ex qua-
dratis ipfarum mediale:id ne-

X0 quod fir ex ipfis rationale. |
fiant enim ommsa eomodoquo .
-inpracedétibus,ergo totamy A <| | |
-erit mediale.ergo linea yuerie & £ F 0>
yasionalis longitudine incommenfurabilis lines y a: ¢
uriique ex parallelogrammis L £, a evirvationale,ergo
¢ totum A erit etiam rationale.ergo ¢ lineay u erit
wationaly longitudine comenfurabilss linea v Et quo-
“wiam y & eft medsale,parallelogrammum uero ta ratio-
nale,ergo y a2 A funt incommenfirabilia: ¢o linea y
erir longitudine incommenfurabilis linex Lu:¢o funt
amba rationales,ergo lineavya,Lu funt rassonales por
tentia tantum commenfirabiles.ergo linea 2 eft refi-
dunm.dico pratevea effé refidunm quintum: fimiliter
enim probabimus parallelogrimitex y x,x weffe #q4a-
le quadrato lines vu,hoc eftiquarte pa-rzigmdmd- o/
nea? u.Et quonidquadratis line a wboc eft, paralielo-
grammigy8 eftincimenfrabile quadrato ¢ v, hoc eft, pa
rallelogramoxa; ergolineay werit longicudine incom-
menfurabilis inee v w.ergoper 19 lnea y . plus poteft;

guam lineal u quczd’mto‘ linea fibi lo:z’{imdine-z’momﬁ-

menfurabilis:go: eft connenienter iuncta lineayulongi
tudine commenfurabilis linez y a.ergo linea v eft refi=
duum quintum. Ergo quadratum.gac.. |
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Centefimum{ecundum Thebrema...' -
Quadratum linez cum mediali fuperficie facientis
totam medialem,fecundum rationalem applica-
tum,facitalterum latus refiduum fextum,

Sit linea cum mediali [uperficie faciés totnm mediale ac,
rationalis neroy Jl,ﬁcund?nisqmm quadvarolinesw
aqualeapplicetur parallelogrammum-ys,faciens alte-
rum latus v 3. dico lineam y 2 effe refidunm fextum. Sic
enim linea u 8 linea conuenienterinncta & u,ergolinee
wns funt potantia incommenfurabiles,facientes com-

pofitum ex quadratis ipfarum mediale,id ero quodfir
exipfis mediale: pratereaincommenfurabile compofiri
ex quadratisipfaram ei,quod fir ex:ipfis. fiant-catera
wt i pracedentibus.ergo totum. y erir mediale (quiz
¢t #quale compofito ex-quadrasis linearis aw,n 6,quad
eft médrale, Jergo linea wywserit rationalis longitudine
ancorumenfurabilis ineg y a: fimiliter pavallelogram-
mum A erit mediale.ergo ¢ linea { u erit vationalis
longitadine - incommenfurabilis lineq ~ 4.Es. quoniam
compofisum ex quadratislinearnm «w; 8 eft shcommé
Jurabile ei,quod fit bis ex: anyuCergoillis aqualia v x;
QA erant incimenfurabilia.exrgo ¢ lines. y 3 uerirt
longisudine incommenfurabiles: funt ancem dmbz ra-
tionales,exgo funt rationales potentia tantum commen
[urabiles. Ergo linea  erit,vefiduis:dico pratereaceffe
refidusm fexsi. fidt caterawtin fuperioythus.Ef quow
niam lines aw,€ u fint potentiaincommenfarabiles,er-
Zo quadrata ipfaram funt Iincommenﬁ:mbzlz'a,hoc-efs

wn




'LIBER X, 12§
illis #qualia yoxnergoy £ —_ - £ %
Iimeayxlineanp erit longi- » 2 v xp
tudine incommenfurabilisfi- |
cut in [uperioribus demon- |
ftrabatur parallelogrammo- |
rumy ,x A effe medium pro--
, portionale yx.ergoper 19.5i- 1
- neayuplus porerit,quam - i
nea u? qmdmrb-flmm fib "longimdine incommenu-
vabilis:¢g nentra exipfis yu, u eft longitudine commé
o ﬁ;méilix linearationals ys.ergo linea v eft vefiduum
| Jextum Ergo quadratum ¢gc.
Centefimumtertium Theorema.

ﬁ . Linearefiduo commenfurabilis longitudine, eft &
ipfa refiduum eiufdem ordinis.

Sitrefidunm o Bycui fit linea commenfarabilis longitudine
y Adicolineamy aeffé ¢o° ipfam refidunm ¢z ordinis
eiufdem,cuins ¢ refidnum . v & ¢
«B.Citemmlinea w € fitrve- % ____ & ‘ .
fiduid.fit linea ei conuenienter iunita ¢ wevgo lines s,
81 fant yationales potentia tantum comm enfurabiles:
Jirgs'ficut linea o g ad hineam y dsitalinea 8« ad lines
A zergo ficut unum ad unum,ita omnia ad omnia per
12.5.Erit evgo ficut linea « £ ad lineam y ajita tota li-
nea usiad-totam lineamy 3,¢5 linea 8« ad limeam a3,
eigo per 10 huius,linea v evit commenfurabilis lon 7i-
tudine linee v 3,¢9 linca #+ linez & ifedlinea v oft

gationalis,ergo ¢ lineay erit rationalis.fimiliter ¢o*
. KK




 EVCLIDIS ELEMENTOR.
linea perit rationalis,qia %o ¢ &
linea g« cui ipfaeft commen 7 & 3
furabilis eft etiam rationalisiféd quoniam eft ficu linea
gead lineam asjitalineang adlined y3,¢o linea g,
«s fint potentia tantum commenfurabiles,ergo ¢o* li-
mea A 3yt funt potentia tantum commenfurabiles.er-
golineay & eft refidui. dico praterea effe refidusi einf-
dem ordinis cuins ¢ linea o 8. Cum enim fit ut modo
- diximws ficut linea o<, ad lineam ygita linea gad ls-
" med A 3.ergo permutataproportione ficut « ad Bita
yladag:linea antem s poreft plus quam linea « 6,ant:
quadrato linee Jibi longz'mdine -commenfisrabilts,ant
guadrato linea [ibi longitudine incommenfurabilis.fi

g(mdmto.l_mm fibi longitadine commeaﬁ;méilm ergo.

e lineay? poteft plus quamlinea az th’zdmrb lines
[ibi longitudine commenfurabilis per 15.Er quidem f; li~

nea « eft longitudine commenfurabilis linea propofire.

rationali,cum lineg .+ fit longitndine commenfurabilis
linez v d.ergo per12.etiam lineay erit longitudine c&
» menfurabilis propofita rationali.ergo urraque linea o ¢
Cy aeritrefidunm primi.Quod f; hnea & eft longituds
ne commenfiurabilislineg propofite rationali,cit linea
8« fit longitudine commenfirabilis linex Lergolinea
A erit etiam longitudine cimenfurabilis propofitava-
tionali:¢g tunc utraque linea « B,y A erit Feftduum -
cundit.Quod fi nentra ex: lineis w8+« erit bongisndine
commenfurabilss propofita rationali,neutraetid ex li-
- meis y &,Ag erit propofita rational: longimdine-commm
. Jarabis per v3,uel 14 buins: ¢y tunc utraquelinean s,
- v h

Ao
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-y Aeritrefiduum tertium. Quod filinéa w« plus poteft
qguam linea &« quadrato linea fibi longitudine incom-
wméfurabilss, fimiliter ¢ linea v plus poteriz quam li-
- nea ) quadrato linea fibi longitudine incommenfura-
bilis per 15:¢o quidem filineaaerit longitudine com-
menfurabilis linez vationaly,fimiliter ¢9° linea 7 erit
eidem commenfurabilis. ¢5* fic erit Utrag; & Byy A refi-
duum qaartii:fi nero linea ¢ s erit commenfurabilis lon
gitudine rationali, fimiliter ¢ linea 42, ¢o fic erit
utraquea ®;y 4 refidusm quintum . fi uero neutra ex
lineis v, v erit longitudine commenfirabilis rasiona-
li.fimiliter neutra ex finéisy 3,42 erit eidem commen-
furabilis:¢y fic evit utraque a gy & vefidunm fextum.
Ergolineay Aeritvefiduit einfdé ordinis cuins ¢ « 8.
Centefimumquartum Theorema.

Linea commenfurabilis refiduo mediali,eft & ipfa

refiduum mediale & eiufdem ordinis.
Sicvefidunm mediale wc,cuifiv = 8 g

commenfurabilis longitudi- 7____& 2

ne ¢o potentia, fine potentia tantum linea v .dicoy A
| effe refidunm mediale ¢5° einfdé ordinis . Cum enim « g
K Jitvefidunm mediale,fit ei conuenienter iuncta e',ergo
linea s, 6« funt mediales potentia tantum commenfu-
- tabiles.Sitauté ficut a € ady yita po-ad a2 fimiliva-
‘tione quain pracedéti ufi fumus , linea .« evit longitu-
dine ¢o° potentia,fiue potentia tantum commen|ur abi-
lis linex y3,¢° linea g« lineg n2.ergoper 24 linea y3
erit medialis: ¢y linéa g erit medialis,quia eft cimen-
o - KK ,1
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[furabiislinee medialicufi- w8 ¢
militer linee y2,Alerunt po 7 & 2
tentia tantum commenfurabiles: quia habent eandem
proportionem inter [6;quam linea u',6s,qua funt inter
[é commenfurabiles posentia tantam.ergo lineay s est
refidunm mediale.dico praterca effe einfdem ordinis cu
ins ¢9* « 6.Cum enim fit.fient linea a« ad lineam g ita
linedygadlineam a%:fed ficat linea ws adlineam g,
ita quadratum linee o« ad parallelogrammum ex s, .
B per1.6: ficut awtem linea v 2 ad lineam & 3, ita qua-
dratum linea 3 ad parallelogrammum ex-y ¢, 4 2.ergo
ficut quadrarum linex wvad parallelogrammii ex s,
B.ita quadratum linea v ad parallelogrammum ex
Y% AL permutata ergo proportione ficut quadratum li
nee avad quadratum linea v v.itaparallelogrammum
exas,Bead fdmllelogmmmii ex y3a2.Sed quadra-
tum linee « « eft ciméfurabile quadrato lines v t(quia
linea « s eft commenfurabilis line# 2. Jergo ¢o* paralle
logrammum ex us,f« erit commenfurabile parallelo-
grammo ex v, ag.crgo fi parallelogrammi ex «1,84
eftrationale,etiam parallelogrammii ex yz,42 erit ra-
tionale:¢* tunc wtraque linea o £,y A erit vefiduit me-
diale primum.Si uero parallelogrammum ex us, 6o exit
mediale,etiam parallelogrammii ex v 2,a2 erse medsan
Je per corollarium 24: et tunc utraque linea « B,y derit
refidusm mediale fecundum.ergo lineay s erit vefiduis
mediale einfdem ordinis. Hoc theorema ciceptii eft uni-
uerfaliter.fine lineafis comméfurabilis longitudine ¢o*
potentia.fiue posentiatantum refiduo meﬁah,-eﬂé "

ipfam




ipfam refidunm mediale, & einfdem ordinis.\dem di-
cendum de tribus proximis theorematibuse - "
. Centefimumquintum Theorema.
inea commenfurabilis linez minori,eft & ipfali-
'‘neaminor.. . _' o
Si¢lineaminor « Bycui fircom- ., . |
\menfarabilis v o dicolined T Ty
\y A effe lineam minovem:fiar T S
enimeadem qua in pracedentibus. quoniamlines as,
| B¢ fant potentia incommenfurabiles,ergo ¢ lineay 2,
A% funt potentia incomméfurabiles per 22.6.¢5* 1o hu- -
ins Rur[us per 22.6 ficut quadratum lineg o « ad qua-
dratum linee B ,ita quadratum linee y{ ad guadratic: .
linea 23.coiuncta ergo proportione, ficut quadratali- -
 nearum as.f« ad quadratum linea g, ita quadrata li
nearumy A ad quadratum linee A2: & permutata
proportione ficat quadratalinearis ws,€ v ad quadra~
ta lincarum y3.A%,1ta quadratumlines 8« ad qua~
dratum linex 22 fed quadratum lines ¢« eft commen.
furabile quadrato linea 43 (quia linea gs,a% funt ci-
menfurabiles.)ergo &7 compofitii ex’quadratis linea-
yum as,8 s erit commenfurabile compofitoex quadra-
‘tis linearnm v, A% ed compofitii ex quadratis linearis.
‘wy;Bueff rationale,ergo ¢ compofirum ex quadratis:
linearfimy,a erit rationale. Rurfus. ci fit ficur qua-
' dratum- lineg a v ad pdmile‘lclalgmmmum-»- ex as,B it
‘quadratumlineey adpara elogrammum ex y{, A8,
(ficut diximus in proximo theoremate)permutasa ev+
T KK djf. |
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ex quadratis linearumy L h3:id uero quod fis ex as,Cs

-~ EVCLIDIS ELEMENTOR.

Lo proportione ficut quadra ~ , .

Pea— (1
v

t# lineg avad guadracili- ~+ N e
neayl,ita parallelogrimum - ‘ -

Bk xt eft cimenfira
ws,y L fant comenfurabiles, ergo ¢ parallelogramii ex

w1, erit commenfurabile parallelogrammo ex y 3,02,

fedparallelogrammii ex u+,8 « ¢ft mediale,ergo ¢o pa-
rallelogrammum ex y 3,42 erit mediale. ergolines vy,
AL erunt potentia incommenfarabiles facientes compo
Jitum ex; quadratis ipfarim rationale, parallelogramis

. sero ex ipfis mediale Ergo lineay aevitlinea minor.

Centefimumfextum Theorema.

Linea commenfurabilis linez cum rationali {uper-

ficie facienti totam medialem,cft & iffé linea cit
rationali fupcrﬁcie faciens totam medialem.

Sitlinea cuim rationali fuperficie faciens totam medialem
w6, chifir commefurabilis - ¢ 6 &

nea ytdico lined v effe cit % e 3
ravionali fuperficie facienté'toram medialem. Sit linee
« 8 linea conuenienter iuncta ¢ ergolined wv,f o funt

potentia incommenfurabiles facientes com]:o.ﬁmm ex

quadrarisipfarum mediale,parallelogrammi uero ex

ipfis rationale: fiant omnia que in pracedétibus. Simi-
lizer quogue demonfirubimus ficat linea « ad lineam

Cuitalineamyl adlineam a3: ¢o* compofitii ex qua-

dratislinearum a<,8+ effe commenfurabile compofito

K

amii exy L,Ag.[ed quadratis li-

exay,Bead pqmllelbfr
61

le guadrato linex y3,quia lnee
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&ff¢ fimiliter commenfarabile ei,quodfirex y2,42. qua-
_re ¢ fimiliter linex y &, A% erunt potentia incommenys
rabiles facientes ea qua line# w <, & <. Ergo inea v aerie
etiam linea cis rationali fupetficie faciens tota medialé,
Centefimum{eptimum Theorema.

Linea commenfurabilis linez cum mediali fuper-
~ ficiefacienti totam medialen, commenfurabilis
eft & ipfacum medialifuperficie faciens totam
medialem. | A
Sit linea cum mediali fuperficie faciés totam medialé « g,
e fit commenfurabilss ya. dicolineamy & effé etiam Ii -
neam cum mediali fuperficie facientem totam medial?,
Sitenimlinexw € linea coueni¢  «__¢ e
ter iuncta g o o5 frant catera, 2. 5 - 3
' utin fuperioribus. ergolinea w8 « funt potétia incom
 menfrabiles facientes compofitum ex quadratis ipfa-
: rum mediale,id ueroquod.fit ex ipfis etid mediale : ¢o*
%ﬁ | compofizum ex quadvatis incommenfurabile ei, quod

Jieexipfis. Sunt anté,ut antea demonfiratum eft lines

; ws,& s commenfurabiles lineis y 3,0 2,¢5* compofitum ex

| quadraisipforum u,C « commenfurabile compofito ex:

\ guadrasis linearum 8.4 2id uero guodfit exc as, 64 ci-
menfurabile ei,quodfit exyLal.ergo ¢ lineay 3,4,
funt potentia incommenfurabiles facientes catera om-

[ nid qhc linegas € Ergolinea v & eft cum mediali fu-

- perficie faciens totam medialem.

" Centefimumoctauum Theorema.

«. _ Sidefuperficie rationali detrahatur {uperficies me-

oo P S,
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dialis,linea qua rchquam {uperficiem poteft, eft
‘alterutra ex duabus irrationalibus,aut refiduum
-autlinea minor. -

Dee fuperficie rationali gy de- 2w
trahatur [uperficies media- ¢ -~ , ‘
Ais & .dico lineam que re-
liquam fuperficié vy poreft, |
“¢ffe alterntram ex duabus ]

drrationalibus,ant vefiduii | R
ant lineaminorem.Sit enim « & oy A

Ained rationalis . fecundum quam aqualis ﬁ:pe:gﬁczez
. By applicetnr [aperficies rectangnla parallelogramma
~u8:fuperficiei wero & equalis applicetur fuperficies pa,
rallelogrammo w x.reliquum ergo pdmllelogmmmu vy
eftaquale relzguo parallelogrammone.Cum igitur ¢y

it rationale, ipfum uero € & fir mediale ,ergo ¢ o

erit vationale:ipfum uero wx mediale.ergo ¢o* linea 28

“erit rationalis. longzmdme commenfurabilts zpf w per

21: linea nero g x erit rationals longtmdme incommen!

ﬁtmézlu eidem linea {uper 23. ergolineat d erit longz-

tiudine mcommenﬂmbzlzs linea yx per13.ergolinea 30

 3nfunt rationales potentia tantum cammenﬁ:m?nles

| ergolinea x ¢ eritrefidui , ipfi uero conuenienter iun=

+ ffalimeax :linea antem 24 plus poreft,quam linea 2y,
| ant quadrato linea longitudine fibi commenfurabilis,|
ant quadmto linea fihi longitudine mcommcﬁmbzlm
Pojs’zt prins quadrato linea fibi longitudine commenfis
rabilis,cum fir tora 2 6 langzmdme commenﬁtrabzlh' lz—t
nea rationali dv.ergo linea x 8 eftrefidunm Frzmum.

ergo

|
|
i
i
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ergo per o1 linea potens parallelogrammum A hoceff

oy eft refiduii. Quod i lineat s plus pofsic qua linea 3x
quadrato lines fibi longitudine incommé[urabilis, cum
linea s 8 fir commenfurabilis longitudine linee rationa-
lign,ergolineax o erit refidunm quarsum.Ergo per 94
linea potens [uperficiem 0,hoceftys eft linea minor.

Centefimumnonum Theorema..

Side fuperficie mc,diaii detrahatur {uperficies ra-

tionalfi)s,aliac duz irrationales fiunt, aut refiduum
mediale primum,aut cum rationali fupetficie fa
ciens totam medialem. R

 Defaperficie mediali 8y detrabatur rationalis fuperficies

B4, dico lined que poteft T x
fuperficiem reliqud .y effé 4 :
alterntramduarumirra-|
tionalii , uel vefidui me- |
diale primum, uel cum ta |
tionali fuperficie faciétem _ A
totd medialem.Sit ratio-* =~ & ¥ v 7
nalis linea{ w,fecundii quam applicentur fuperficies,ut
in proximo dictum eft: erit fimilicer linea ¢ 6 vationalis
¢g* longitudine incommenfurabilis linea {w:linea uero
¢x erit rationalis longitadine commenfirabilis eidem
Lu:¢o linew L0, x rationales erunt potentia tantum cb
menfurabiles.ergo linea n 8 eris refiduuni:alli uero con-
uenienter iuncta lineadn-Lineaautem 24 plus poreft

~ quamlineay x,uelquadraro lines [fibi longitudine com
 menfurabilis,uel quadrato linex fibi longitudine inci~

LL
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. ,henﬂrdbilk;]itquidcmﬁ | I T

linealo plus poreft quampg <

lineat x quadrato lineafi |
_bi longitudine commenu W _
vabils,cit linea couenien- |
teriunita Infic longisndi
- me commenfurabilis linea™
- rationaliIn,ergo lineax s erit vefidunm feciadnm:qua-
' relinea quafuperficiemas,hoceftey poteft,eft refiduis
mediale Frz’mﬁ per 92.Quod filinea 20 plus poteft qua
 lineagx quadrato line [ibi longitudine incommenfi-
. rabilis, cum linea conuenienter iunéla fir longitudine
 comméfurabilis linex rationali nergo lineax b erisre-

fidunum quintum:quare linea quz faperficié a 8,hoc est,
- wypotefleft cam rationali fuperficie faciens toram me-
* dialem per 5.

Centefimumdecimum Theorema.

A% 7 9 N

Sidefuperficie mediali detrahatur fuperficies me-
dialis,que fit incomenfurabilis toti,relique duz
fiunt irrationales,aut refiduum mediale fecun-

- dum,aut cum mediali {uperficie faciens totam

* medialem. |

éicutin pracedentibus deferiptionibus,bic quoque detra-

. hatur de fuperficie mediali & y faperficies medialis & 4

- que A fit incommenfurabilis tors gy.dico lineam que

- poteftfuperficiem s y,effé altérusram duari irrationa-
linm,uel refidunm mediale fecundis,uel cum mediali i

Derficie facientem totam medialem.Cum enim utraque

¥ Juperficies

-
1
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[uperficies €6 A fir medialis, N
ergo urraque linea 6,0 est B 1
rasionalis,¢5 rationaligu 5~ &
gitudine incommenfirabilis.
Eft anté (uperficies & y,hoc eft
n 8 incomméfurabulis ipfi g 4, L
hoceft x.ergo linee 76,2 xﬁt I
incommenfurabiles:ergo funt rationales potentia tan-
tum commenfurabiles. ergo linea x b evit refidunm:ipfi
uero conuenienter iuncta,dx.linea antem ¢ 0 pluis poreft
guam linea g n,uel quadrato linez fibi longitudine com
menfurabilis,uel lines fibs longitudine incommenfura-

~ bilis. Bt 7uidé’ fi linea3d plus poteft, quam ¢ x quadrato

lines fibt longitudine commenfurabilis. cam neéutra ex
29,2x fit longundine commenfurabilis ipfirationali ¢ n,
ergo linea x 0 erse refiduum rerrium.ergo per 93.linea
qua poreft fuperficiem 0,hoc eft vy erit refidunm me-
diale fecundis. Quod filinea 26 plus poteft quam linea
tx quadrato linea fibi longindine incommenfurabilis,
cum neutra ex L0x fie longitudine commenfurabilys
ipfi rationaligu,ergo lined x b erit refidunm [extis. Er-
goper 96 linea quz fuperficiem xd,hoc eft oy poreferit
cum mediali fuperficie faciens totam medialem.
Centefimumundecimum Theorema.

Linea qua refiduum dicitur,non eft eadem cumea

quz dicitur binomiuny,

Sit refiduum o ¢,dico & g non effé idem cum binomio.Nam

fie[Je poteftief.Sitd; linea'rationalis A y,feciidum quam
: | LL



EVCLIDIS ELEMENTOR.

aquale quadrato lineza g |
applicetur parallelogram - -
mum re(tangnlit y«faciens vt
alteris latus A cum linea
w & fit refidunm, ergo linea
s erit refiduum primii per
97.Sit ipfi couenienter iun- *
av,ergolinea #3,0s funt rationales potentia tantit
comméfurabiles,¢g linea 23 plus poteft quam linea
‘quadrato lines fibilongitudine comenfurabilis: ¢z 2%
" ¢ftlongitudine cimenfurabilis rationaliy 2 Rurfus per
pofitionem linea u & eft binominm,ergo linea 4+ eft bi-
nominm primum per 60.Dinidatur in fua nomina in
punéto wfitg; maius nomé ansergo linea an,ns funt ra
tionales potentia tantum commé[urabiles, ¢o linea An
plus poteft quam lineaws quadraro linea [ibi longiru-
dine commenfurabilts,eademq; linea & neft longirudine
commenfurabilis rationaliy 4.Ergo per 12 lineg a4,42
[unt longitudine commenfurabiles:ergo ¢ reliqua li-

J )

neani erit longitudine commenfurabilis tosi 47 per16, .
ant per corollarium einfdem. Camigitur linea Ay fie ci

menfurabilis lineednfit antem linea ag rationalis,ra-
tionalis quoque erittn.Csim antem linea 43 fit langitu
dine commenfurabilis linea 2 u: fir antem linea 4 lon-
gitudide incommenfurabilis line#«,ergo per 14 linee
2,2« funt longitudine incommenfurabiles.Sust antem
amba rationales,ergolinex tu,3« e rationales poten

tiatantum commé[urabiles. exgolinea wnerit refiduiiz. -

Jfed et vasionalis ut modo conclufum eft : hoc antem eft
| impofsibile

’1
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LIBER X.
impofSibile.candé feilicet lineam effé rationalem ¢o ir-
rationalem,ergo refidunm ni erit idem quod binomii.
Linea qua refdui dicitur, ¢ caters quing; eam con-~

B3I

[equentesirrationales, neque linee mediali neque fibi

ipfa inter [¢ funt eadem.Nam quadratii linee medialis
[ecundum rationalem applicatum,facit alterum lasus
rationalem lincam longitudie incomméfurabilem ei,
[ecundum quam applicarur per 23. quadratis nero re-
Jidui fecundum rationalem applicatum,facit alserss la-
tus vefidunm primumper 97. quadratum uers refidui
medialss primi fecundum rationalem applicatam,facis
alterum latus refiduum fecihdum per 98.qnadratum
uerd refidui medialis fecundi, facit alteram latws vefi-
dunum tertium per 99. quadratum uero linex minoris,
facit aliernm latus refiduum quartam per 100. qua-
drasam uero linek cum rationali fperficie facientis to-
tam medialem,facit alternm latws vefidunm quintum
per 101 quadratum uero linee cum mediali fuperficie
facientis totam medialem fecundum rationalem appli-
catum,facit alterum lazus refiduum fextum per 102,
Cumigitur dicta latera quea funt latisndines cninfgue

parallelogrammi unicuique quadrato aqualis ¢5 fé-

exndum rationalem applicars differar , ¢ & primo’la-
tere ¢o ipfa inter [¢,(nam & primo differunt,quoniam

¢t rationalis linea:inter e nero differdit,quoniam funt

refidnia non eiufdem ordinis) conflat ipfas quogs hineas

irrationalesinter (¢ differentes effe.Er quoniam demon

Jerasumeft refidunm non efJé idem quod binomis: qua-

draraauremrefidui ¢ quingue linearum irrationas
LL i4



EVCLIDIS ELEMENTOR.

linm illud confequentinm fecundum rationalem appli-
cata, faciunt alteralateraex vefiduis einfdem ordinis,
curus [unt ¢g° refidua,quorii quadrata applicantur ra
tionals: fimiliter ¢o* quadrata binomsj ¢ quinque li-
nearum irrationalium illud confequentium fecundam
rationalem applicata,faciiit altera latera ex binomifs
einfdem ordinis,cuins funt ¢ binomia,quori quadra-
ta applicantur rationali. ergo linex irrationales que
confequuntur binominm, s que confequiitur refidui,
fant inter e differentes.Quare dicta linex omnes irra
tionales funt numero 13.

t. Medials.  10. Refiduii mediale
2. Binomium. , [ecundum.

3. Bimedialeprimum. 1. Minor.

4. Bimediale fecundum. 12. Faciens cum vq -
5. Maior. - tionals fuperficie
6. Potens rationale ¢o mediale  totam medialem,
<. Potens duo medialia. - 13. Factens cum me-
8. Refrduam. diali [aperficse to
9. Refiduum mediale primum.  tam medialem.

Centefimumduodecimum Theorema.

Quadratum,lineg rationalisfecundum binomium
applicatum facitalterum latus refiduii, cuius no-
mina {unt comméfurabilia binomijnominibus,
& in eadem proportione:praterca id quod fitre-
fidug, eunde orci)incm retinet quem binomium.

Sit linea rationalis w,binominm g y,cuins mains nomen fi

14 ¢* quadraso linea « fit aquale parallelogrammaum
ex




f , ~ LIBER X. . 132.
ex By, ddico lineam g efferefiduis,cuins nomina funt
- commenfirabilia nominibus ipfins binomij gy, quano
 mina funty A4 C:¢* ineadem proportione praterea li-

;~: nea s eundf ordinem ¢ loci tenet inter refidua, qué'

binomium Cyretinetinterbi- o
nomia. Sitrurfus quadrato li 5 o
nee « aqualeparallelogram- , .

" mumexCan.Cum igitur pa-
- rallelogrammum.ex ¢y, fir h
-¢qu4[e}mmllelogrimo ex Edwscum utrang;fic aqua-
le quadrato linec «, eftigitur ficut linea y & adlineam-
¢ djitalineanadlineam g per 14.6. fed v ¢ eff maior-
quam B ,ergo ¢5* werit maior quam «1.Sit linea <6 2~
qualss linea n.eftergo fieury B ady aita o cadLper 7.
s.ergo difiuncta proportione per vy.s.ficnt va ad g o
itadadvflarfienr 03ad g ita tx adx,(quod qué-
admodum fiat dicemus ad finem demonflrationis. Jers.
go per12.5.ficut linealx ad lineam «,itatotalinea o x.
adtotazx.Sedficutx ad sx,itacfty A ad A 8 (quia Q.
effadx ficnt02ad i, 02 adseft ficnty nada g.):
ergo fieut linead x ad ¢ nita yd ad 2 8. fed quadratum:
lineqy acft commenfurabile quadrato linex 4 g.ergo.
¢9* quadratum lines § x Zmdmto linex s x erit commé’-
[urabile per 22.6 ¢ 10 buius Sed tres line 6,3 x,1x.
funtproportionales in continua proportione: (4t modo
dictum eft. Jergo Ferﬁa&ndum corollarium 20. 6 qua
dratum linez vxcerit ad quadvariilinea {x, ficut linea
~ bxadlineam s x.exgo linea d x exit longitudine commen
~ - farabilis linea« : quare per 16 linead« erit longirudie

'l‘ y .



EVCLIDIS ELEMENTOR.
necomméfurabilslincesx Bt e

quoniam quadrasiilines weft 5 o 5
aquale parallelogramoex 4+, P
S a,¢o quadratum linee weft " | :

rationale, ergo ¢ parallelo- | .
grammii ex §s,C 4 erit rationale. ergo per 21linea 4¢
erit rationalis ¢ longitudine cimenfarabilis linea ¢ a:
guare ¢g* lineax, quacftipfid Jlongitadine comméfi
rabilis, erit etiam rationalis ¢o longitudine commé/u-
rabilis ipfi & 4.Cum igitur fit ficat linea y # ad 4 6ita
Anadw: (quiafupra dictam eft.ficne y A ad 2 8,ita 03
-4d s, ¢ ficnt§ Lads,ita g naden, )inez seroya,a g
fine-potentia tantum commenﬁ;mbile:,erfo ¢o lines
A5 n erunt potentia tantum commenfurabiles.Et cam
fitficaty dad 4 B,itazxadx,ergo conerfa proportio-
neficut £¢ ady Aita sxad {x:¢5 permutata propor-
tione ficut 28 adn,itay daddn:fed line 2 8,ux funt
longitudine commenfurabiles, (ut modo probatum eft)
ergo ¢ lineay a5 x fant longitudine comméfurabiles :
[edlinea yaeft rationalissergo ¢o* lineanerit etiam
rationalis:ergo linee { x,o x funt rationales potétia tan-
tam commé[urabiles. ergo linea s erit refidunm, cuins
nomina funtcommenfurabilia nominibus binomij ¢
in eadem proportione.dico praterea illud refiduum effe
einfdem ordinis cuins &5 binomiit. Nam linca y 2 plus
poreft.quamlinea g & ant quadrato linea fibi longitn-
dine commen(urabilis,ant linex incommenfurabilis:¢*
quidem filinea y 4 plus poteft,quam 8 A quadrato li-.
nee fibilongitudine comméfurabilis, fimiliter ¢o* linea
Ix




O LIBER . Xu. . m3
< anplus porerit. quni lineas x quadrato ke fibi com-
- menfurabilis longitudine per 15.E¢ qiidé fi linea y 4 eft
' longitudine comm?ﬂmbilﬁ lines rationali, cwm modo
probatum fitlingas.y ax.ffe longitudine commenis-
.rabiles, ergo per.2 etiam linea  x erit longltudine com
menfurabilis lineerationali : tunc igiturlinea gy erie
binomium primum,fimiliter ¢ linea:zs eris refiduum
- prim#. Qued fi linea s a fuerit longitudine commen(i—
rabilis inearoponih,fimiliser ¢o linede werit.eid? cs-
menfurabilis:tunc ergolinea. gy erit binominm fecun~
-dum, o linea Lorefidinm fecundum. Quod fineurra
X YA R fufri,t irationali commenfirabills, fimiliter
meitraex-gx,ex erireidemcommenfarabilt, tunc evit
linea 8y binominm sertium, ¢o: linea Luvefiduum ter-
sinm Quod fi lingary aplus poseft guam lindes.d qua-
drato linea fibi longitudine incommenfurabilis, fimi~

rlirer ¢ linea 3 plas potérit fiiammix quadrato li-*
cnta-fibslongitudiné'ineommenfurabilis per 15.Et qui-
dern firlinés i fuehiilongiviadine cémmenfirabilis i-
nde rational,ésidi IREGRN it eidens commienfivrde-
bilis,tunc erit linea Ry binomium quartim,s linea
g« refidunmequartum. Quod filinea w: fuerit ratio-
ngli commenfGrabilis,fingliser-do linea «x erit eidem
commenfirabilis tunt linea 6% erit himomium quinsii:
o linea g« refidudi quintit.Quad fineutra ex v 4,84
erit rationali commen/irahilis;fimiliter neutra ex Qx,
.sxerit eidem coppmenfurabilisseanc linea £ yerirbino-
. mium [extum, ¢y linea svefiduum fextum.Ergo linea
s erit refidunum, cuins nomina, nempe § x,« x i com-~
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~ EVCLIDIS ELEMENTOR.

m&n/i:mbzlm nominibus binomyj €ynominibusi mqm

y M o funtin eadem proportione, ¢ habent eyn-

dem ordinem ¢ locum inter vefidua quem binomium
inter binomia. Nuncillud dicammus guamodo ﬁat ficut
linea 03 adlineans wita li TR »
nea gx ad lineam o x.linea -
y A eft maior linea g s.ergo
¢ linea 0.2 evit maior linea 2. Detrabacuy de. lmm 62

6> ¥ ¢ %

equalislineay :,qme fiegapersaEe rel;qua fit o, ergo
linea 8 A erit minor quam linea 8 ,quia 0 L eft aqualis li

neis § AL fias ficut 0 7,ad 0 %itals adyx per2.6:ergo

- per conuetfas. proportionem ficut 03 ad 8 ajitis Qiad

- guErgo per cuerfam prafortzonem ficut linea s g ad {,.

boc eftad cs equalem s italineaix adx.
- Centeimum decxmugntcruum Thcorbrh:c. ,

x :

‘ ‘.
Qlladratum Imex rauonahs fecundum refiduum:
apphcatum,facxt alterum latus binomigm,cuius

nomina funt commcnfurabgha nominibiss refi-

dui&in ca.dcm proporuonc:pna:tcrea id quod fit.

bmomlum eft eiufde ordinis,cuius & refiduum.

-

Sit linea rationalts a,refiduis ue- . -

70 8 £:¢8 quadrdro lmmuﬁt "—*;T""—" gy
,xquale id quod firex Baxer T

Stague quadratnm linee ra-+ S
sionalis afecundii CArefiduis.  wetin o
~-4pplzc¢mm,fam abterum large's: mfzto lmedm x0 eﬂ”e
binomisim cuins nomina funt commenfurabilia nomi-

nibus sz #s BA Ly ineadem proportione: ¢z lined x0

o
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effé einfdem ordinis binominm,cuins ¢o* € A eft refiduii.

Sit linex ¢ # linea coueniérer iuncta Ay, ergolinee ¢y,
Ay funt rationales potentia tanswmcommenfurabiles.
€9 quadrato linea « aqualefit parallelogrammum ex
By.wfed quadratum linea « eft rationale, ergo ¢ pa-
mll;lagmmmu_m ex Byweft etiam ratianale: ergo ¢o*
linea weritrasionalis longitudine. commenfurabilis i
nex $y.Cam zgiti;aﬁﬁghﬁglcgt‘dﬁmtgm €% -By;h fit -
qualeei quodfic ex B dxisergo ficut Cy ad ¢ aita x0
ad wfed ¢y eft maiay, guam 8 A,ergo gt lineax o erit
maior qudmy.Sit linea weqialis lineaxsiergo lineax
erit rationalis longitudine comméfurakilis linea & v fi-
cut ¢ lineas: & cum fis ficut Byad S aita x 8 ad x«.
eucrfaergo proportiane ficut ¢y ad A y,itax § ad b fiat
frcue x 0 ad < bita linea b.ad 2, (qliod guemadmodum
Jarsdicemus adfiné demonfiratianis. Jergo erit reliqua
xZ ad relsquam 2 o, ficuttotax 0-adzotd o per 19.5,hoc
eftficut S -ady afed linea 8 v,y funt potentia tanti
'commmﬁ{mbile:,et o ¢ lines x 2,2 8_erunt potemict
santum comm%@ﬁles.ﬁé quoniam eft ficut x8 ad o+,
ita 5 adQs,[6d ¢o ficut n § ad 0 itad Lad s ergo ficus
x2adls,itay vadys:quare ficut prima ad tertiam,ita’
guadratum prims ad quadratum [ecunda.ergo ficut
xadys,itaquadrasumlines x ad quadraram linea
20:fedbec quadrata funt comméfurabilia,quia lince
%30 0 fnt potentia commenfurabiles.ergo linee % 3,2+

- fantlongitudine commenfurabiles. Quare per fecundi

parsem 6. lined x a2 funt longitudine commenfirabi-

_ lessquareper candem6.¢5 linea x2xs funt longitu-

MM i
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‘dine commenfurabiles: [fed li- e 7

—t—

nea xeft rationalis ¢o° longi B & »
mdmecommg%m&zlq'lfngwﬁ ORI
Cy.ergoeslinea wlegit ra- T on :

"

tionalis ¢o* longitudine com- .
menfisrabilis eidem ¢ Erquonia eft fient linea £y ad
y d,ita x7 ad Lhpermutaa ergo proportione ficut By
adng,ita y wad 2 8:fed linea gy eft longituding commé
[urabilis linea x.ergo &5 lineay aerit longitndine cd
méfurabilislinee 10:(¢d lineay & eft rationalis,ergo ¢
LineaQderitrarivnulis: fedigor linea 8 v,y & funt porens
tia tantum commenfixabiles:ergo ¢ linea x 300 fint
rationales potentia tantum commenfurabiles.Ergo li-
nea x b erit binomium, chins Bomind fint comméfura-
bilia nominibus refidui,¢o in eadem propertione.dico
praterea tllud h‘nomz’um effe einfdem ordinis cuins,¢o*
refiduum ¢ A Nam fi 8y plus poteft. quimy A quadra-
to linex fibi longitudine commenfuxabilisietialinea x}
porerit plus guam 8 quaidyato linea fibi longitudine ci
menfurabilss per 15.Quod fi linea ¢y fuerit longitudine
commenfurabilts linea rationali,etiam lineax g erstei~
deém rationali comméfisrabilis longitwdine per 12:4%in
linex Byt funt longitudine commenfirabiles:¢s fic
eritlinea & A vefiduum primam , &5 linea x 8 fimiliter
-binomium primum.Quéd fiy 4 fueris longitndine com
menfurabilis rationali,etiam linea 2V erit eidem longi-
tudine commenfurabilis:¢o ficerit linea g & vefiduum
Jecundum, ¢o* linea x ¢ binomsii fecumdii. Quod fi nevi
-sraex By 4 fuers .rarz'brldlt' com»;heryﬁmbiltk- Iozgzl
. tudine
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itudine,nestractiam exn 3,3 berit cidem commienfura-'

bils:¢9 ficerit linea s arefidunm tertinm,¢o lineax o,
binominm tertium. Siwerolineaicy plus poreft quam li
neayd quadrato linex fihi longitidine incommeéfura-

bilis,etiam linea x 3 poterst plus quam linea Lo guadra

to line [fibi longitudine incomenfurabilis per1s.Et qui-
dem i linea g y fiserit longitudine commenfiurabilis ra-

“tionali, etiamx g erivsidémcomméfurabilys longima’iﬁ

ne:¢o’ tunclineal & erit vefiduum quartis,¢s linea x 6
binominm quartis. Quod fix & fuerit rationali.commé
furabilis longitudine,etiam .4 erit eidem. commenfisra=
bilis longitudine:eo* tunceritlinea & A refidunum quin-

tum, e lineax v binomiii quintum.Quod fi neutra ex
B35y Afuerit longitudine comméfirabilis rationali fi-
mliter nentra ex x 3,2 0 erit eidem comenfiirabilis lon-
gitudines¢ ficlinea & exis vefduii fextum, ¢orlinea
x 8 binominm [extum.Ergo.x d erit binominm, cains no=
minax4;09 fant comméfurabilia refidni ¢ 2-nominibus
B,y M, in eadem propartione: ¢5* linea x4 retiner
inter binomia eundem ordinem quem ¢ A inter refidua.

Nunc dicamus quomoda fiat ficut inea x4. ad-lineam
boitalineadladli- , =~ o g0 N

neats.Linee x0ad Tt
daturin continuum &5 diretum linea aqualis ipfi 4«
&5 fivtora lineax \: ¢ per 10.6 dinidatur linea 0+ .-
cut tota lineax a dinifa eftin puniho e:fir; limea o« di-
uifain punc¥o . Eyis ficut x0 ad o ahoceftadvitas
adivegre, v L : -
- Centefimumdecimumquartum Theorema.

"gl” ~.



_ EVCLIDIS ELEMENTOR.
Si parallelogrammum contineatur exrefiduo & bi
nomio, cu ius nomina {int commenfurabilia no-
minibus refidui &.in eadem proportione, linea
qu illam fuperficiem poteft,eft rationalis. .

-

Continearar parallelogrammumex o 2 2
refiduo « & ¢ binomio v a,cuins |, T PRy
binomij mains nomé firys,minus ! PR
weros ngy fmtcommenfurabilia. T,
wominibus vefiduin B,quafintay, T L P

1.8,¢9* in eadem proportione.firg; . |
potens illud parallelogrammum linean.dico lineam il-
lams v,effé rationalem. Proponatur rationalis o, cuins
quadrato aquale fecundum lineam v A applicesur pa-
vallelogrammum faciens alterum latws xa.ergo linea
xxeft refidunm per na:cuins nomina fine xusun guz
Jant commenfarabilia binomsf nominibus y <. #,¢5* in
eadem proportione per n12.Sed per pofirionem linegys,
+ & Jiant commenfurabiles lineis « 3,2 8, ¢o° funt in cadé
proportioneierit ergo ficnt wladt B,ita x pad paergo
[permutata proportione ficut wl adx u,itag Bad urer-
o ¢ reliqua wi adreliquam xaerit ficur wd adx p,
fed linea l eft commenfurabilis lines x p,quia utraque
ex a Lu ueft comenfurabilislinea yvergo ¢o* linea a g
eri¢ commenfurabilis linea y a.eft antem ficut linea u g
adlineam x nsita parallelogrammum ex y 4,0 ¢ adpa
rallelogrammumex y a,x aper1.6.ergo parallelogram
mumex:y £,u ¢ eft comméfarabile parallelogrammo ex
yaun: fed parallelogrammum ex y s, xn eft equale.
quadrato linex b,ergo parallelogrammp.ex v a,u & et
A  commien-
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.commenfurabile quadrato linez 4:ed 'Pdmllelbzgum-
~ mumexyawp eft aquale quadrato linea s,ergo qua-
" dratum line b erit commenfirabile quadrato lineay.
fed quadratumlinea o eft rationale, ergo ¢ quadrasii
 lLineanerit rationale.ergo ¢ linean erit rationalis:¢o*
" poseft parallelogrammum ex « &,y 4. Ergo fi parallelo-
- grammum contineatur ¢ac. '
o - _Covellariam.: - o
Exhoc manifeftié eff, poffe rationale parallelogrammum:
contineri.ex lineis irrationalibus.
. Centefimumdecimumquintim Theorema..
Ex linea mediali nafcuntur linee irrationales inny,
* merabiles,quarii nullaulli aite diGtuii eadéfit.
- Sitlinea medialiswy.dicoex = © |

; s PP i M &4 -
 nea wyinnumerabilés. %lgni ; —
irrationales, quari nullanl ~ - -
liex antedilbs irrationali- -

~bus eadéfir. Ducatur fuper - ———————.
extremitate linee wy perpendicularis u ¢;que fit ratio-
nalis:¢g* copleatnr parallelogrammii ¢ 4, ergoilludpa--

. rallelogramii &y evitirrasionale per ea que dic¥a funs
infine demtftrationis 38:lineacrgo qua sllud poseft eri
Jimilier irrationalis. Sit anté illa linea v 4,que nulli ex:
ante dictis.irrationalibus erit eadé:quia quadrativhu-
ssy Afecundiz lined rationalé puta « ¢ applicatis, facit-
alteriim latus. lineg medialem nempe ay : nullius nevo,
ex antedictis quadratum [ecundum rationalem appli-
carum; facit alterum.latus. lineam. medialem. Rurfiss

o



) EVCLIDIS ELEMENTOR
-compleasur pamdelogmm~ o "
.mum s Aerit fimiliser illud | |
parallelogrammum «airra |

tionale, ¢7* linea gue illud |

poteft etia ¢rr4tzonalu,qu¢ B.of |
Jit a2: hac fimilizer nulli ex antediclis irvationalibus 1
eadem effe poteft. Nullins enim ex antediCHis irrationa-

libus quadratum fecundum rationalem applicatum fd.

cit atterum latus linedy #.Exgoex linea mediali ¢gc. -

Centeﬁmurndcmmumfextum Theorema. .

Propoﬁtum nobls efto, demontteatein ﬁduris qua-
‘dratis diametrum: efle- longltudmc mcommcn—
{urabilem 1pﬁlatcr1.., Y G

Sit quadrattm,e ¢y A, cuins diameter a . &«" JCRERR N
dico lineam w y eff¢ longzmdme incom= "
menfurapilem linex «C. fi enim pofiic * . B
fieriofit comméfurabilss : dicotancillud. |\ .. . - |,
 confequi eundem numerum effe pavem | )
- ¢ imparem. Manifeftum eft quadm- |
ttm line wy effe duplum ad quadrariic & ;
lineaw g per 477.1.E¢ quoniam linea ayeft longzmdme’
commenﬂ:mézlu linex w per lypot/)qf insergo habe-
buntproportionem inter [¢,quam numerus ad numem
. pers buins.Habeat lineawy adlined « 4 propomane,
QA NUMETHS & Lad numernn vifinsd; illi namers mj
nimi omninm habentium éandem fropomone 10 igi=
tur numertis erit unitas. Nam fi «Q effet unisas, cum.

| lmé«m proportionem ad .ficut linea « vy ad lineam g,
mmor 1

t
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“maior antem fit «y quam « £: maior ergo & unitas
- quam numerus v, quod eft impofSibile. ergo o3 monest-
unitas,eft ergo numerus.Et quoniameeft ficut quadrativ
- linex w y adquadratum lines « G, ita ghadratus nume-
vus productus ex g ad quadratum nameram produ-
- Etum exw:nam utrobique eft proportio fuorum laternm :
duplicaa per corollarium 20.6.¢7° 11. 8:proportio au- 1
 tem linee « y ad lineam « 8 daplicata,eft aqualis pro- {
portioni numeris3sad numernm duplicate,quia est |
Sicutey adw B,ita numeras ad numerum v:qhadra-
tum nero linee wy eft duplum ad quadratii lines « 8,
ergo ¢o* quadratus productus ex numero « ¢ erit du-
plus adnumeram quadratum productum ex w.ergonu
merus quadratusex « eStpar:quare ¢ ipfe« erit
etiam par:nam fis2 effet impar, etid quadratus ex ipfo
slefferimpar per 23.9,aut per 29.9.Secetnr o equali-
ter ¢7° bifariam ubi est 4 : quoniam numeri «3 ,u funt
minimi flig proportionis , fant inter [¢ primi per 24.7:
. o eStag par, ergonumeras w estimpar. Nam i effet
parsbinarius numeraret atrang; u: (nam omnis nn
merus par habet partem dimidiam per definitionem)
fed illinameri g, u fant inter f¢ primizest ergo impofSi-
bile eos binario ant alio numero quam unitate nume- *l
rari.ergo numerusweft impar.Et quoniam numersns «
eStduplus ad <4, ergo numerus quadratns ex et
- quadruplus ad numerum quadratumex 0. Eft autem
. numerus quadratus ex «2 duplus adnumerum qua-
dratum ex wergo numerus quadrarus ex v, eStduplus
ad BUMEr4m quadrashm €x « 8. ergo numerus qua=
| raiam = NN
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dratus ex w eft par,ergo ¢rper ea que modo dicka funt,
ipfe numerusueft par:fed probarum eft enm effe impa-
rem,quod eftimpofsibile,non igitur linea u y erit longi-
tudine commenfurabilis linea « £. ergo erit longirudi-
ae incommen/urabilis.

- | Alster.
Alia ratione demonftremus diamerrum effé longitndine

incomméfurabilem ipfilasers:fi negetur, fie diameter o,

Latus nero fi Bifiirq; rurfis ficnt o > v+ os@ovor®
ad ,ita numerds « ad numeram ” """

¥, €5 fint minimi fa& proportionis:. <‘\

ergo funtinter [¢ primi. dico primo
numerum s non efJe unitatem: nam: O N
[ pofSibile eft.fit unitas Et quoniam
eft quadratum lineg o ad quadra-
sum linea g, ficut quadratus numerss ex «¢ ad qua-
dratum numernmex x (ut diltumeftinpracedéti de-

monfbratione. ) [ed quadratumlines « eft duplum ad

quadratum linea g,ergo numerns quadratusex g ad.

numerum.quadrasam ex, eft duplus: [ed per tenume-
rus w eft unitas,ergonumerus quadratns ex 3 estbina

rius,quod eft impofSibile:ni ergon erit anitas, ergo erie
numerus.Es quoniam et ficur quadratum. linee w-ad
quadratumline g, ita quadratus. numerus ex ¢ ad
_quadratumnumerii ex , ergo numernsquadratns ex-

s erir duplus ad numerum quadratnmex v:quare ny-
merus quadratns ex u numerabit numerum quadra~
AmEX LiCrgoper 14, Snumerns v, numerabit name-

pumx 3 fed eti. numerat [eipfim; ergo.numerns s no—
I merabit:
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merabit numeroswns 3icis samen fint inter f¢ primi-, gnod
eftimpofsibile.ergo linca « nonerit longitudine comen-

' furabilis linea 8 ergo erireidem incommenfurabilis.
Hinc animaduertipofle puto, nentram harnm demilftra-
sioniiefJe Theonis,fed nec theorema ipfum effé Enclidis:
Bam ¢ traltatio tota demonﬂmna’f) habet quod refel-
i pofSiemecrefert eam dibgétiam, qua in cateris ufum
fuiffé Theoné ex ipfe idere po[Jumwus. Et theorema ip-
fiem widetur non fuo loco pofitum effe:debair enim pre-
cedere trallatii linearum irrationaliis.Quanuis enim
diameter fit longitndine incommenfurabilis ipfi lateri,
et tamen eidem commeéfurabilis potentia. ergo filatus
ipfam aut diametrum pofucris effé lineam rationalem,
, necefJario [equitnr €5 alterum,nempe latus ipfum ant
L diametrum effé rationalem, per definitionem linearum
rationalium.Huius autem theorematis multo facillima
¢ certifSimam demonfirationem legere licer ineo li-
bello,quem (upra memorauimus Ariftotelis wéy) dripan
wexpuior. Wnd quoque Zuod fequitur, addssitii ¢ffé ne-
| mo negauerit,qui intellexerit pofteriorem spfins adds-
tionis partem pereinere ad libros confequentes, perferi-
‘ ﬁto.r de folidis: quia tamen ¢9° uevii eft quod dicitur, ¢o°

continet revum ipfarnm inzelligentiam, prasermitten-

dum nobis yifum non eft.

- Rapertis linvis relhs longundineinter [ incommenfira-
:&:lzbm',utlin’éi.g.,,g,reperiri pof~- -«
i . T . ) L) —
Jant €5 alie quamplurime ma- ——

gnitudine: ex binis diméfonibus  +———

| f‘mﬂ“”" 5, quales fint planaipfa fiue fuperficies , qua
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Jine inter f¢ iqcommen/émlzile:. e —
Nam fiinter lineas «, 8 fsmatnr —— 4

medialinea proportionalisy,per ~ +———

13.6,evit ficut linea o ad lineam 8, ita fimilis [pecies fign -

‘radefcripta d lineaw ad fimilem fuperficiem figure de-
feripte_dlinea v: fimilis, inqua, [pecies ad fimilem [pe
ciem fimiliter defcriptam,per [eciidum corollarium 2o
theorematis libri fexti, boc eft, fiue ille fint quadrate,
(que femper funt inter [¢ fimiles ) fine fuerint alie que-
piam [pecies recHilinec fimiles,fiue circuli circa diame-
tros ayy.Nam circuli habent eandem proportionem in-
ter [e,quam quadrata fuarum diametrorum per 2. 12.
ergo per fecundam partem decimi theorematis buins li-
bri fimilss [pecies figura defcripta alinea , erit incom-
menfurabilis fimil; [peciei fimiliter defcript2 d linea .
Reperinntur ergo hoc modo fuperficies inter [e incom-
menfiyrabiles . Simili ratione reperiuntur figura tom-
menfurabiles,fi pofueris lineas «,8 ¢[fé inter [¢longitu-
dine commenfurabiles. Cum bac ita fint,nunc demon-

Shremus etiam in ipfis folidis effe quadam inter ¢ com~

menfurabilia,¢>* quedam incommenfurabilia Nam fi

ex fingulis quadratislinearam u,p,uel aliss figuris re-
¢hiliness,qua fine illis quadratis aquales, erexerimms 6
lida fingula aquali alsitudne fine fint illa folida ex fu-
perficiebus aquidiftantibus compofira, fine pyramides,

fine corporaferratilia, illa folida ficerelta,erunt inter

Jé.frcut etiam ipforum bafes inter [e.per 32.11,¢5 per 5

&9 6.12. De corporibus tamen [erratilibus nullam est

tale theorema.Et quidem fi bafes folidorum fuering in-

ter
/

e e B e e K B e - n mimi ——————
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ter f¢ commenfurabiles.folida quoqne erunt inter € ci-
menfurabilia: zno\ d fi bafes fuerint incommenfurabiles,
folida quoque érunt incomm%mbﬂiq,per 10 huists li=
bri decimi. At fi fuerint circult duo «,6, €5 fper fingu-
los erelti coni fiue cylindri,eadem altitudine eruns fims
liter inter [é coni, ¢5* cylindriinter fé.ficut ipfi circuls,
qui funt eorum bafes per11.12.Es quidem fi circuls fue-
rint inter [¢ comméfurabiles.fimiliter ipfi coniinter [¢,
¢o* cylindriinter fe erunt ciomenfurabiles.Quod fi fue-
rint circuli incommenfurabiles, fimiliter ¢5° coni inter
[e,¢5* cylindriinter [e crunt incimenfurabiles, per 10.
huins Vnde conflat, nonin [olis lineis &5 faperficicbus
effé commenfurabilitatem ant incomméfurabilitarem,

Jedin folidis quoque eafdems reperirs.

P. MONTAVREI CARMEN.

Hic formas iam uitor ouans,normamgq; repono.

Hicego feceffus uoti damnatus adibo

Pheebe tuos,duce te faltus emenfus 0pacos:
Saxique peruia niic multis; ius hofpita paucis -
Exzquata meo-qua coﬁtcﬁg;c labori.

Mox,tua dii magno concuffus numine mentery
Thuge uaporabit purusdelubrafacerdos,
Etfacris operatus erit Bellaius aris;

Ipfe tua hociybeas monimentum dedicet arce.
Nam per nos tentare;nefas,{ine uate profanos. -
Comperto ut fpatiumquadrata zquale duobus
Redderet ex ternis,cuneo quee fubditare@o -
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Linea,Pythagoras Samiusle&iffima centum
Terga boum impoluit,uictor ceu fplédidus, aris
Pieridum,magnis {ibi parua rependere uifus.
Tanto illipotior multis fapientia nummis.

Ipfe quoque imparibus donis imitatus eofdem,
Sit mihd fas,animos,at nonitadiflimiliin re,
Parua quidé illa tibi,fcd qug mihi maxima, folua
Munera. Diis quando pietas gratiflima merces,
Meuotiua pium teftabitur ufque tabella.

Noftra tibi ¢ multis cantabit pagina paucas

O Phaebi genus,inculto Sapientia laudes
Carmine,quoq; modo geminas res mifcuit ufus,
Et Sophiz coiunctus amor noua nomina duxit,
Cuius ut exemplo fimul & fermone fruamur.
Nanque homines feclis quondam {enioribus ufy,
Qui ftudiis animos & temporalonga dederunt,
Naturx in rebus,fapientum nomenadepti.
Qué cum Pythagorz ratio manaflet in 2uum,
Non tulit inuidiam fenior.Nam forte Leonti
Cui regnarta Phliuns,quondam cogreflus, & ore
Dum referat magno naturz arcana parentis,
Admiranda dedit diuini figna uigoris,

Ingenio neque uifa minor facundia fummo.
Quarentiqueniro,quanam confideretarte,

1lle quidem negar efle fibi quicquam ullius artis.
Sed {tudiis terna tuis Sapientia duci,

Hinc fibi philofophi nomen finxiffe nouum fe.
Artonitus uocis nouitate,rogat quidin hac re
Poneret,an reliquos inter difcrimen & iftos.
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Nec minimumdifcrimé, ait, quod utipfedoceri o
Me referente queas,in imagine cunéta notabo. ‘
Nénne uides quatis celebrentur Olympia ludis?
-4Quim multis cuiufque modi mercatus abundet
" Ceetibusille frequés glomeratibus huic ego uitam:
Perfimilé effe homina dicam. Nam corporisillic .
Pluribus.ut uires,uariéque exercita motw ) T
Fortia mébra folét celebresparereinde coronas;,
Tenuia gloriolz perenntis pabula:quaftus:
f Excitat hos,aliena ut emant,aucur{ua uendant.
uos prater genusillud ineft,l6ge anteferédum:
Nobulitate aliis,laudem captantibus & rem:.
Nccx:]juoq_ui minus ingenud,qui nec {ibi plaudi
Fronde coronatis optent,neq; crefcere nummos..
Hoc tantuny.rerum quid abunoquog; geratur,, -
Et quo quidque modocura ftudidque fagaci. -
Lultrantes recolunt,& ab omni partc uorantes,. -
Intentis iucunda oculis fpectacula quarunt.
Haud aliter quim quimercatumaliunde profei,,
- Nosetiam ex aliisalias peruenimusoras: ' | .
Tetrarimque folum exilio fortimur habendum..
Hicalios quaftus,popularisgloriafama
Sunt quosuana tenet multi:plerifque uoluptas.
Iﬁm(l)crat,inmultis- morbinonf{implicis eft uis..
Sed quid agozinnumerdsne parem enumerare furores
l?errarumvgcnus.illom m,qui maximus cffe |
Debebat numerus,rebus conftanter omif[is,.
Pofthabitifque aliis,quosrecti curafequendi:
Ceperit, &ucri dedetitfimulacratyeri..

e
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- Czleftesanime,quasincoluere beatas
Sufpiciunt fine fine domos,& abefle querentes,
- Quod reliqui eft,ihiat animis, & méte moratur.
M Nec terras meminere Procul fpe&arc l1acentes,
A2 Hitales,ftudio quibus eft fapientia , funto
Z) g 4 {‘i - Philofophi, & meriti me iugicc nomen habéto.
v W<} Addiditutqueillichominum liberrimafors eft,
| . Quifpectant, rerimque aliis comercia cedunt,
% /A ot ing - Sic ftudiis cunétis,animos quz plurimauerfant,
- 4" Naturz indagarc uias atque abdita Prxﬁat.
- Jaitd/ 5 Sedneq; Pythagorastanto modo nobilis author
/ ? Nomine,quin rebus multo magis amplificatis
( ~ Floruit:atque animos cultu mollivit agreftes,
_*Magna prius per qué ter maxima Graxcia creuit.
"Hzec mihi di¢abat,uacua dum feflusin umbra
. Rurefuburbano inftantesleuat arte ruinas
- Labentis patriz,& curarum Tullius 2ftum,
C Purus & ipfe fluens Graiorum fontibus hauftis
A Tullius,in Latium peregrinas doGtus Athenas
Ferre, fu{que nouis opibus ditare Quirites.
Materié ille quidé,numeros fed Pheebus & arté
Sufficit,ulla modo noftri fi carminis eft ars.

Ve

— e - k. Ol Ty

- | FINIS.



