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AD- ’10. BELLAIVM’ CARDI-
nalcm Petri Montaurei

PRÆFATI’O.

V Vm ad infitam mihi ma no meut;-
’ i , ergs. me beneficio incre ibilem dè-

. feendicupiditatem,illud uoq; iu--.
L55.- gïæ dicium Progrediente fenêm ætatc.

Rudiôque confirmatum acceflîfletmihil elle tam.
uehcmentcr homini expetendum, quâm rerum.
maximarum perceptam habere naturam, feci nô
inuitus adhuc,ut nô uocaretilla, eô me dedu ci
facile paterer: in uitæ Curriculum immitti,
quod ô: dignitati hominis conuenicntiflîmü,ôc

naturæ primerez. meæaccomnwdatum effet. hu-
ius uerô confilij tantum abeïl’c uidco ut me Pœm

tere cœ erit,ut maiores etiam quotidie uberio-
réfque métas mihi non .contingere tantum ipfe
fentiam,fed 8c deinccpsmulto præfiâtiores per-
ceptum iri certo fperem. Nam quanto in altum

’ longius eu ehimur,tanto laboré’minui magis,qui

maximus in cuiufque rei principiis foletcfl’e,ani-
mi uero uoluptatê nulla alia re tantû,quâ difcëdo

ali auËcriquc cognofcimusls autem meus in fu
feipié o uitæ genere fenfus cum uniuerfç philo-
fophiç &udium mihi proponeret ampleôtêdum,
fimul animo fubiiciebat illud,nihil in ca re mas
gnôperc profici poile, nifi quis ucrerum philolo-
Phorum uefligia fumm’adiligcntia Perfci:quucusà
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l P R Æ HA T I O. a
Ïeandem qùam ipfi, uiam infiicifl’et. Itaq; nihil,ht

hoc quidem locoidicam de noftris cæterarû phi-
lofophiæ partium fludiis,ad mathematicam co-
gnitionem animumapplicansun eum me locum
fenfim abduétum diuertifle intelligo, unde fufcc
pti primum inflitun’quc illius itineris recorda-
t-io propemodum efiluxerit: neque id uero repu-
gnante me admodum.CLujd enim eft,cum ex ca
philofophiç parte,quæ 0m nis cit in agendi ratio-

nibus occupata,tantum præceptorum acceperis,
Puâtum ad unius hominis reique priu au; cuiu (q;
uç aâionem attinet’, unde major animum ucri

cupidicate flagrantiflimü permulcere poilit oble
&atio,quâm quæ ucri cognitioncm fubfcqui fo-
lct.Nam illa quidem Rudia ciuilis difciplinç, que;
publicis rebus cônfilio adminiflrandis idonca t0-
tius hominLim uitç mu1to prçflantiflimas étêtio-

nesex reé’co rationis præfcripto moderari debue-

rant,plane refrixerunt: tanta profeé’co perturba-

tione rerum omnium,ut cuius feientiç ratio cla-
uum aliquando in reru m pub.gubernatione ma

’na cum fua lande, hominû ucro longe maxima
gelicitate, curfiî ne prof ero tenucrit, eidem nûc
fit uix aliquid re 0:6 in Pentina loci. Tertia qua:-

v dam fupererat illa philofophâdi exercitatio, quæ

a naturam rcru m perfequens,ut cit omnium inge-
-niorum cognitione digniffimauta propter mul-
’tipliccs ipfius materiæ armas 8c motus incôfian
,ëçes,acuxumquoddam 113,th , 8: fubtilc difputaxâ-
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’3 P R Æ F Â T I O. 7
di gcnu s ,f cd obfcuru m tamë, adeôque répugnait

tes inter le fummorum philOfophorum fenten.
tias,ut uerifimilia tantum, non etiam ueraldocc-
te uidcriipoffit". Vna ergo e11 mathematicarû re-
rum traétatio , qùæ conflantibus neccfariifque
duéta principiis , uias quoque confimiles gerle-
cuta , eô nos prog’redientes manu ucluci ucit ,
ubi ueritatis ipfius cubiiia,quæ :quidem mêtibus
humanis fuaipfàrum ui facultatéq; cerni queât,
explicet intuenda.Q1jd autem efi,quod hac una
re præflantius magnificentitîfque dici peille? An
guid cric aliud, quod cuiquam anteuercendû ui-’

cri queatîTibi cette non arbitrof,Bellai am phi:-
fime,cui neque ad acumen in enij doétrinç cul-
tum,neque ad doCtrinam iuîicij uim deelfe ina
tclligo.QLLæ cum I ira fine in te illuflria,utfortu«
n’a: tuç,illius quidem pet le fplendidç, luminibus

ego unus omnium minime blanchis fortunça’d-
mirator oifecifie putem,tibi homini grauiflimo;
idoneôque uifo de tota naîtra ratione iudicir’que

fenfu perfcribam paulo liberiuszfi forte Plus au;
thoritatis exipcrfonç tue; dignitate: mitré: habita
ra cil oratio,ut fane habitua. -efl:,ad iuuen tu rem
in cum fludiorû curfum,quem ualde uolumus,
inducendamNerum cnim,ut ipr recutn,hoc cit
cum homin’eintelligonte, loquar, iampridem 61:4
rabunde de uia defiex’imusz ueterémque illam di-

fcendi confuetudincm pre (indus. quibufdam no
un amifimus. Hîc cû plurima que; mac dicipofi

.. . » a 11j



                                                                     

PRÆFATIO;
fint,omittenda ducam,unum illud quidcm cette
nunc maxime mihi dicêdum efl,illius erturba-
tionis,.de qua paulo ante diximus,eâ e111: caufam,
8c ’otiffimâquidem, quôd totius inflitutionis,
quam à pueris mâtin ueteres illi ueritatis magi-
firi uocare foliti funt,prifcis uondamxfeculis
tanropere conferuate,ea cil , ac IÉluiclem œtate,
.peruerfitas,ut quod primum pori imümque’fiu
diorum elle debuerat, erexignü quidem omni-
no locumapud nos,plli1rimorum autem homi-
num iudiciis nullam criam dignitatis æflimatio-
nifcÂue Pattern mercatur aut obtincat.Quid ergo
cit? icat aliquis, quid habes quod reprehendas?
Ego uero permulta, pene. dixi omnia, ut iam in-
dubitâter illud affirmare po’flim,tum demû opti-.

me rebus hominum confultû iri,cum illud oë-
xarum tu)" «657m: ipfi in fuas aé’tiones tranfîule

tint: quôdque primum- ducunt,poPcremû habiles
runt,& quod .olh’emo,aut,ut uerius’dicam,nul-.
10 lo’co ipfiselïfirprimum exiflimauerunt. Nu ne
unius artis ,Uixdu’m etiâ artis præfidiis opibiîfq;

immodicifs tain flagiciofe circüuenti ranis clamœ
ribus obtundimur, ut naturæ uox ad faientiæ cu-
piditatem inuitantis , ne exaudiri quidem ulla
ratione qu canQuæ fi 106:0.qu côtenta non fc cô-
mouilfetjdiiudicandi’fquehominüm, litibus oc.
cupataïmunus .alienum aut nuquam appetiifl’et,
aut certe pou inlpediilret,minus- profeâto habe-
rçmus qu’od dolëdum uidcretur: efl enim ô: iu-

diciis



                                                                     

P R Æ F A T I O.
vdiciis aérommodaraziudicia porto ina difceptaJ
ticnibus rerum controuerfarü,quibus carere nul
Io modo Poilumus,perneceffaria.Neque fane c0:
in ea rc quod reprehëdi 1an pollit,fi quis morem
maiorum in illa confequëda retinear, ut Philofo- d
phiæ totius infiitutis abunde fuppeditaris, banc
ipfam illius quidem imitationê quandâ a: quafij;
fobolem aggrediatur difcere,cum intel’lexeric id
unOd in gencre fciëtiarum cit perpetuum,ut aliis
a iœ fubfint,idem ipfum hic quoque fieri,utiu-
rifperitia philofophiç Parte illam,’ quç eût demo-

ribus tum fingulorum tum unimrforü, taquamt
architeétam agnofcat 8: obferuer. Sed hæc rota
côtrouerforum ratio iudiciorum iflius partis cil:
iufiiriç,quaa MœMa’ymflu tantum continetNam

de altera illa quæ multo efl: la: di nitate præftan-
tior 8c utilitate in omnem un; facietatem ubes
rior,quæ præmia redite fa&i5,pœnâfque fceleri-
bus pro rata cuitîfque Ici perfonçq; portione di-
flribuens,duouincula rerumpub. firmiflima cô-
pleâitur,aut omnino de iufli ipfius ni arque na-

a tura,ne lireram quidem: le tamcn ueram Philo-
fophiam profitai renîm 5 maximam guberna-r
tioni unam idoneam præ icans,illam ipfam phi
lofophiam,cum omnium atrium parentcm,tum
ucro ergafe beneficentifsimâ magilirâmque ui-
tç certifiimam-lçdens, dignitatis inuadit poffefL
fionë aliençmcque fe animaduertit (ne’quid ipfe

guaniofius digain)alienum apperentem contra
r’...
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PRÆFATIO.
fua ipfius, quid aurem dico fua? imô magis corral.
rarionis uniuerfç decrera,cuique fuû minime tri
buere:qua’.mque marris loco uereri debuerar ab.
ipfa genira 8: educara,unde fuum aliquem in re-
pub.loCum ur renere poiler, habuerar, quod in p3.
rentes im ij filij folenr,ipfi quafi feneéture deli-
P’ienri,ut onorum quIUm adminifirarioni in-
rer’diceretùr,elficere.Nâ fi nihil aliud eflèr, quis

quæfo remigem in naui ferar gubernarori’s mu-
nus arrogârer aEeéranremE Iam uero ut à primis
ordiamur, hæc rotasurbes fuis [acris initiorLîm-c
que perrraétarioni côfecraras haber: ad qu as un-

ique conemfus nerôrum iuuenLîm q; fiant, nô.
tain difcendi,quam à magiflris difcedcncli cupia
dorum: fic æras maxime imbecilla,’fui’que impoé

cens,efirenis,incuflodita,fuo unius imperu feren
da permirrirur,quam unam alieno parétem im«
Perio,aurhorirate bonorum nixam,infolêriæ,le«
uitari,audaciç,uoluprari frenum cçreris cria ani-’
morum’mo’ribus’modum imponendum elle ma.

xime doceri operruir: hifquc uocibus allidtie au-
res illius perfonaregir concurfantes immenfique
cupidirarum ælius,quibus æras illa plurimû na-
t’a cit commoueri,reprimerêrur. At enim ui re-
6re ræcipiâr,doceânrq; Prçflo funr,fi m0 o cos
andin inanimuminduxerint.Credo fanc,’quod
ad illorumarrem arrinetàur cit caprus horum ho
minum 8: remporum,non indiligenrer expone-
rc rcfiamëra, fubfiiturioneègobligarioncs, Ripa.-

lariones,
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lariones. Sed nid hæc ad mores informâ’d’os? Ira

firur alij ne aUCdiantur quidem,pr0prcr abhorrer:
rem ab illis fiudiis mulrorumingcniorum natu-
ram: alij quâuis fiudiofe foleanr audiri , ramé uel
reiipfius pet le æfiuofç traditione perplexa,uel
docendi im eriria præpcdiri,nihilo doitiores a-
minant au ’rores,quâ accepcrint. Ex quo illud
malum inrerea fcqui omnino necefl’e cil in iuue-
num animis, cum uoluptares ex doâzrina initiai
rionéque liberales i fi non habeanr,ur confeétan
dis alienis illiberaliîlîfq; totos fefe dedantipror.
fus enim cos aliquid agere uietémque contem-
nere,neceiïe elLPauci guida ex illo fun: genere,
qui loriç,nefcio cuius, urilitatifque expeâatio-
ne dîliniri,è roro-fiudiOrum fuorum quinquen-
nio fruâus tenues illos quidem 8: aufieros,fed
quçfiros ramen colliganr. Præclara uero res,ho-
minem narura quidë ipfum fila nullius uirtriris,
uiriiue prçfcntia habirtîue fretum,uerum facul-
tatibus nudis’in urrâuis partem ferenribus,præ-
dirum,magis ramen improbâdorü exemplorum
multiruclinc,opiniomîmque pcruerfirare depra-
uarumzcum opes,honores,diuirias præcipue du-
xerir expetendas, ad alendum mot nm ex con-
tagione contraâumartem eriam pet omne uitç
rempus exercêdam adhibere: cuius rota ratio di-
f utandi fit de mec a: ruozdéque iis rebus 85 mo-
clis,quibus quod meum efl,ruum eflici poflir.Acl
quam quidem dilciplinâ nimis mulros docilio-

b
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tes reddi fcimus,quâm ’focietati’ hominü couda;

car tranquille confiantëtque mo’derandç. Ira cre

do ptifcos illos non tam antiquitare quàm digni
rate memOrabiles nitos,domi fOrifq; in fua quê-
que ciuirate retum geftatum gloria prçflantes, li
betos fuos ad maiorum imitatio’në inflituifi’e; ac

non porius AthenaS’,Rhodum,Mafliliam,8c quo
non? ad cultum ingenij capellendum , mercatu-
râm ne atrium optimarum dimififiè. Vnde phi
lofop iç ptçce ris infiméti,cum le ipfi regere di-
dicifi’enr,agcnâ1’fque rebus adhiberentur, non ex

artis illius formulisfed ex iufiiriç feitis immuta-
bilibus hominum cœtus, 8: quidem uolentiü,te-
geindos acciperent.Age modo,hunc ipfum homi
nem ex hac nofita exerciratione, tali cultu edua-
carionéque in forum ex ambra ranquâ in aciem
prOducamus:ut fludij fui rationë a: ufum aliquë
nobis tandem explicet.lbi uero quanta pruden-
tia,gtauitate,conflantia, tobirate fe getat, dice-
.re meü non efi.Vos quæ o dicite Pierides,8c qui-
dem shominibus ignaris: nobis enim nihil atti-

.net,quos pinta feire’necefle efl,quâm referte iu-
iuer.hoc târum diCam , cum [e exifliment parum
:in ea ante profcâuros, nifi toti tint in illius cogni

rione pet omncm uirç curfum occupati,tanttim-
8-un libi petiilfe tempOtis,quantû aliis fiudiis ac-
«cefl’ant,homines ignorantes quantü cuique fcié-

’ rie remporis fit tribuëdum,nimi’s m agnam mer-

racedemàfiatuüt , fi ptçflantillimarum terum, ofiiu

- . c1)



                                                                     

x .P.R ÆF’AIIQ,
cij dico munen’fq; fui ignoratione,hæc nua for-’-

tuitatum terri cognitio difceptatrix fibi ipfis c6-
arancla uidearur : neque ueto intelligunr roi pet

à infinirç finem: nullü reperiri poile. Vetùm ipfc

me longiusfcribendo proueâu m in offenfiotlcs
multorum incuttifle uideo,quod equidem nol-
lem:fed cum nulla remediatam fadât dolorem
quàm’quç funt faiqtzitiafi id cit quod fanari
poflit, plus apud me ualere ebete nonnullotum
alutem quâm plutimorum indignationë ex re«

mediorum acerbitate colleétâ [cm pet exifiima4
ui.Qtlod cü optimis quibufque uitis;quales iam
bene mulros hic noflcr ordo rccipit,ptobatüiri
certo fciam,de ceteris minus cil: mihi laborandû.
Arque baud feio an que auditu’ nunc. quidé gra-
uia acerbâqueuideâtur,:ipfis in .expetiundo fua«
uiflima futura fint à ut longiOt oratio comptobâp
de rationis huius rallia defenfiéquc nulla tequi-
tatut alia,nifi qua tei ipfius, intell’eétç perceptio

atmletit.Neque:quenquam accepimus aut nidi-
mus,qui,cum uttâque fcientiam .tenuiiTet, non
attaque adamaret: altcram ueto nobifcum au
admirationi maximçfummrîque Radio non ha-
.buiflëtPorro alterius experrem 8c ignarum; de
attaque iudicium fuum elle uelle ’iniutium cil.
.Prçtetea fuit ca. profeôto femper grauiflimorum
cruditülimorti mque hominum omnibus feculis

. de rota uitç ration: confenfio, cum expetendatü
tetum tria fumina genets, reperirêtur,ut bano-

bij
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"’tum animi prima potiflimâq; effet dignariozcæà

tetorum autem,ut qu çque proxtmc nos atrmge-
tent. Ex quo illud eflicetetur necefiàtio,fcientia-
rum quoque quæ bonorum adipifcëdorùm nias
perfequerentur 8c tradetent,eandem elle deberc
rationem:ut cuiufque tei ptçitantiflima uis effet,
ira fcientiç,cui. tes ca fubiicetetur,illi plutimum
sa répons a: induline nôflrç deberetur. Ad qui
fane normam fi fiudia nofitorum hominum ab
ipfis exigetentur,8c firmior animorum tranquil
litas,&t ucro maior exi fis in repub.effer militas:
eitîfque mali,c’uiusmol::’ propemodum ’obruti le

nationem ali (iam iamptidem eXpofcimus, me-
dicinam non euem haberemus: cum non cirent

ui litigioforum hominum audaCiam,fiagitium,
?utorem.inconfulris fuis confiliis adiuuantes,aut
potins ipfos inter [Eric mifettimo concertationü
genere commitrentes, alienis incômodis ad fuas
Iutiliratesj et iuftitiç confetuandç fpeciem ahuri
nellët: quodque rerum omnium prçcipuum cit,-
illud boni tçtcrea confequerëtur, utimprobitas
uirtuti filOlÏOCO dignitatique refiiturç in terû ad-
minilhiati’one facile. CôCCdCICt’.h0C enim munus

elfe philofophiç unius maxime proprium , huma v
narum retum attem modetandatû diuinartîm-
que feientiam traderequis non uidet? qui mode
rem ullam unquâ mentis acie petccperitëNe for-

te hommes terum omnium impetiti ctiminêtur
cam otij rantum elle, nô item negotij.Cuius qui-

cm
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(lem calumniç erfacilis cfièt mihi quoque refil-
lendç ratio,n.ifiPrem huius loci, aut opetis nô cire
intelligetem:ipfam ramen etiam feriptis grauifli
mis cuiufque ætatis I hominü prudentiilimorum. i
agitatâgtum uero unius Iacobi Sadoleti uiti præ-
fianriflimi doétiflimi’ ne libelle percleganri,ab
eo- petfcripto. tanta. di ’gentia a: etuditione , ut
maiote feribi poile non exifiimem. Quôd fi exé-
plis agédüm ellèr,nonne permultos omnibus hi--

fioriç monimenris celebratos accepimus,qui (tu
diadoétrinç ad rctumpub, moderationem- cana.
ferenres,ciuitatum fu arum flatum ab initiomm:
Rituetint, côferuauerint , perdittîmque refiit’ue-

rint,* rama omniû gentium admiratione,ut (hm.
mis etiam honoribus deferendis ma’gnitudinem:
metitorùm ailequi fe nulle morio poire faterenà
tut 2 Quid enim? (ut ueteta omittamus) nuquid
unquam grauillimum fanétifiimlimq; ifiud uc-
fitum cardinalium collegium pœnituit, quantû
dignitatis ornamentique ex. duorum hominum
fludiis,uitture prudentiâ ue percepiflèt, Gafpae
ris Contateni,8c huius i plus,de quo modo dixi,
Sadoleti? Q1061 ille et omnes enegtadus ho-I
norum in modetaxi ima fioréti maque ’Vene-e

rotum;repub.peruagatiIs,fuis ciuibUS ira fe pro-e
bauit,ut ptçfenrem coletent .8: Iadtpitæë’tut: ab-

fentem criam: propret fingularis uirtu ris :memon
riam permanentem tequitercnt, uobifque ipfis,
91912513 91991.11. E°FÈEE mais °PFË9Êm 31h11.
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tale ambientem aur omnino’ cogitantem abdu-
xilfetis,pene inuiderent.Er fane fuit ille uit omni
laude cumularus,rum propret excellentë doâri-
nam,’ cum etiam probitarem &[rprudentiam mul

tarum gentium imperio digni tmus:hic ueto al.
ter magis cil: otio deleétatus , nô illo quidë inani,

fed, fruétuofo in omnem pofleritaté 8: lirerato;
Quid chetro Bembo ô: Nicolao Ridolfo uiris
cette in omni uirtutum genere maximis dicam?
Libëtius aurem in commemorarione mortuorû
aoûta uerfarur oratio,ne quid. affentarioni uiuo,
mm rribuiflè indicetur,fi eorü qui nunc funt, lau
datiOn’es attingerer.Hi quidé in philofophiç (mu

fiarim àpuetis educati tales ad tempub.crrm ac;
cellifi’entgurilirates ex le perma’ nas uniuetfo qui

dem. hominü geneti maximefibi uero ipfis im-
mortalitatem tære’tea gloriç côpararunt.IQuo-
rum fi qui fin ia imitatione côfequuti crunt,quî
fieri potel’r,ut refpub.non maxima’m fur; dignitaà

ris tecipiendç fpem in illotum prudentia ô: m6"-
derarione fibi te ofitam arbitteturEAc profeéto
füit tempus illu fane mihi petiucûdum,cû fpes
emmenas fore , propret. alacritarêl animorû in
id Radium fefededîntiû, quad e11 ad uetam glo-
riam expeditifiimum’: nib permultorum fiudia
cogitationéfquein alia traduxiflet fixa ipforû cre
dulitasgnefciocuim hominis uanitati alfenrien,
tium.Itâne neroîquo quçque uox profererut ab...

futdior eo facilius in animis noflris uiam ad jer-

V fuadendbm



                                                                     

P R Æ P A T. 1705
füadendumtinuen’ier? Ergo reperrus cibfi diis pla

cer,qui Cum bellum nefariumomnibus bonis ara
uions indixiifet,& fapientiç fruétü iarmi planerma

xima bonorum omnium gratulationc tenafcen?
ris nobis inuideret, Lutetiçiin luce arque oculis
nô Galliç morio , fed rotins Eu ropç cafita figeret
ignorantiç: se uniuerfç ,philofophiç - uitçq; adent:

philofophia corifiituendç authené-Ariltotelé op.-

pugnarum palam etiam accederer, nihil in diale-
éticis,nihil in phyficis,nihil ufquam ueti nidifie
aut tradidiife argueter . Audax negotium dime
rem 8c impatiens, nifi uerborum omtiiü acerbia»
tatem rei ipfius pet fe inau ditç neque tam audien
de indignitas ne fupetaret. O imperitos ’maio-
res nolltos,qui nunquam quiuerût illud anime
intelligere l Quid cil: uod profeétum elfe dicam
recenti fophiflarum (jade , arque exilio,fi fophih
fias alios afcifcimusêQuafi uero non iam! niiferl-

timam rerum omnium ignorationemdeprece-
mur,fed mutationem tanrum. in ipfis’ ignorantiç

magifiris expetamus.At cette totum illud eiuf-
modi e&,ut cenforia magis animaduerfiçmgquâ x
cuiufquam omnino contra difpuranres oratione

r repritnendum fit.Neque ueto deïhacipfa te uer-
hum ullû faâurus cram’, fi moderatius mamm-
dum fibi ’ utalfet: fuâqueipfezcoiïtentus inuentii.
ris credull; 8c terü im etirç non au’geret ignauiâ’

nam de ipfo quidem euior omnino iaé’tuta fuc-
ératJtnpune-eifecuique debct’pcriculo fric-infat-
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une: fed cum ad aliorum perniciem’morbusani-Â

mi conuettirur,id uero ferendû nô cil. Huit; cet-
te’malo’nifi maturis confiliisobuiam eatut, a: au

daciliimos imperus dili enria continuerit magia.
fitaruum,ne prçclara il a fiudiorum .nobis. pro.
milfa compendia petmagno conflitCtint iuuen-
turizcum grauiflima mercede tonus temporis i3.
étura didicetit nihilènouis illis,fednon fatis cru
ditis magiliris,interea nifi arrogantis ,cuiufdâ 8:
confidentis ignorantiæ ignauiçque ptçcepra di-
diciHè.Sed de-hacre rota fatishaélzenus: alias for-
tafle-plurib’usfi commodum etit.Nüc autë quod

cil: huius potiffimû loci a: inflituti perfequamur.
Cam itaque,ur ante diétum ell:,marhematicâ co
Ignitionem uniuetfam iamstum à prima iuuenru
.te ;uehementei: amplexatus effem,& [epius ipfe
pet. me Euclidis elemenra teuoluerem, in cçteris
quide libris modicus fane labot mihi fait: ubi
ucro decimum hue multorum opinione perch-
fcurum attigilfern,ea cette opinio non mediocri
mihvi uoque fraudi fait, cum nô arbitrarer,qui
locus a plerifquc pro ter fufpeâam ipfius diffi-
cultarem prçretiri f0 itus effet,mihi nô periturû,
quicquid ineolaboris impendiflèm. Itaque plu-
rima extrinfecus ladin menta ’mihi i pre excogi-tâs,

rirerum atqueitetum’ tepetira diligenti leétione,

cum nihilo minor marient tei ip ms obfcuritas,
cœpi cogitare unû Euclidem in primis libris fibi
ad;ipibrum.irttelligétiam fiifliçcrmneq, fieri

poile
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poile, ut (hum in docendo modù arque’ordineni’g

repudians,hîc alicnum quendam a: nouum adhi
betet.Vt ; uia fimpliciori cum rem ag rcdi cœ-
piffem,foclalibtorum prçcedentium ip lus EuCli-
dis ope,ôc uocum fimpliciû quæ funt huic libro.
maxime propriç, inte ligentia ,omnia uifa funt
quâm antea i lufiriora multo arque clariora: Eu-
clidémque fui ubique fitnilem hoc quoque libto
ut olim cogitatione præceperam,nullius omni-
no rei externe indigentem,fe ipfo .contentû: rem.
illam quidem paulominus inuulgatamfed aliar
ratione nulla,neq; alia uia,quàm [in se familiari
.ttadete plane uidi: hæcuero efi,ut à rebus cogni-
tis ad ignoras fenfim progrediës ex .priotibus re-
rum fubfequentium comprobet intelligentiam;
8c ueritarem;Qu,æ’cum perfpicerem,in icaque ne
(æpenumeto uetfatus, magnâque animi intérim
ne &Afludio fin ulas quâfque tes inter fr. conne-
nite,nihil colli ete intelligeremmullam moram
Rudiis hominum putaui, quantum pet me eflici
poffer,diurius affercndâ , quin laboribùs noflris
animique exercitationibus Huetenrur. Cri-mque
ex maiorum lucubrationibus, quo, pofleriratem
iuuaremus,aliquid uideremut côfequuti,ôc qui»
bus omnia debetemus nihil effet quod poil mor-
rem hominibus bene meritis gratiùspcr nos te?
fertipoffe uideretur, quâm-fi quorum induflztiâ
expetti uehemétet admitamur 8c fufpicimus,eo-
tum etiam humanitarisexemplum fludiümque

, , . . c
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polietitatis adiuuandç ucllemus imitari, cœpi c6
filium tei totius illuftrandæ. Itaque Gtæcorum
demonfirationes inretptetâdo confequutus , fî-
uc fucrinr illç Euclidis fmgulonîmue geometta-
tum,quorum fymbolis hoc totum efllqpus abfo-
lutu m,fiue in en clora; musaôy,ubi pre lus fabri-
litifque compofitç uidebâtur, fufiore quodâ feri-
bédi gencre itapatefeciffe me puto, ut lerîtori nô

dormitanti,fed atrento nihildeeffe poffu ad tetû
intelligëriam: obitétque uiam 8c rarionem refol-
ucndi in primis theOtema exem lorum copia no
tauimusfied quo res adhuc muftis incognita cô-
menderut uberius,placuit .nonnulla ex uctetum
libris,PtoCli in primis, arbittatu quidem noftto
fumpra’, Latinis literis illufirata proponete.qui-
bus ini’riis mathemarica du (la cognitio,quam al
tutu edidetit rerum maximarû faf’rigium: ut quâ

incredibilem ex fe utiliratë feculis prioribus attu
lcrit,eandem quoque fibi de ipfa polliceanrut ho
mines,fi modo penitius ea fiudia infpexerintme-
que,quod adhuc factum cit, in nprimo liminis adi
tu ,uixdum quinque féxue pa u’s (totidem enim

U librisuulgo consenti funt)in ca te progrefli,tefl;i-
rerinr.Illud itaque fcienclum efl:,quod finitum 8c
infinitum dicitut,principia fumma effe mathe-
maticatum fpecietum omnium. Nam-ea rincie
pia’inrer’fe aliter’atquc aliter copulata,fu ciunt

ad generandamzeam .u arictarë,quæ in rebus ipfis
amnistia-Inde fit utipfarumpi’oponiones in infi-

3 mtum
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nirum excrefcant: huas ramen ipfas fipiri e’tia’m.

neceffe efi,ob eam airé câufatn,quia finiti qu oq;
natutam in ipfis exiftentemvcontinent. Ptimum
enim in arithmeticis , fi abzunitate cœperis pro-
grediendo,repeties mu ndos in infinitum angcri:
neque unquam excrefcendi finem, ubi quie cant
ipfi,fietipoffe’,ut. cum eô perueneris,-ceflândum
in illo numerorum aué’tu’tibi prorfus intelligas.

Qgëcunque porto numerum effeceris,illum o-
mnino finitû elfe neceffe eft.Deinde in ipfis quo-
que magnitudinibus idem appairer; Ut in infinirü

iuifio illatum fieri offier ç uero tes ira diui-
fç,omnino(&t quod icitur)aétu ipfo finitç funt:
ut cum diuiditur aliquod totü’in partes filas un;
de componirurmeceffe .eft ipfas partes u æ ex di--
uifione procedunt,cffe finiras: nam ni 1 finirç cf-
.fent,nc parresquidem ipfç elle. poilent. Præterea
fi nihil effet’infinitum , illa duo .perabfutde ’côfea

quetenrut,& ut magnitudines omnes effent tô-
menfutabiles, neque in ipfis quicquam incômen
fu rabilezideô ne ne irrationale quidem.l-.-Ioc au,-

irem" en; quo ” ifferunt ea,quae in geonietria per-
ttaé’rantut ab arithmericis: fiquidem in illis funr

uædam itrationalia,de quibus hoc libro: in ari-
-t metiCis’uero nihil irrationale,aur incomrheiin
furabile cognofciturzfunt enim. omîtes numeri
commenfurabiles inter fe,ea faltetn mëfuta,quç
minima ef’tinnumerismemp’e unitate.Alrerum
:qu 0d perabiùrdefequereçutfimhileffetinfinirft

L «a , A. c 1j
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illudethuodiea uis 8: facultas unitaris, ut ex fr:
numerorum’fobolem infinirâ procreare quear;

non exifietet: neque uero numeti proportiones
»omnes inrta fe tontinerent,quas in, rébus fingu-
lis ineffc petfpicimus,mulriplices dico,fupetpar-
vticulares 8: reliquas tales. Omnis enim numerus
:unirari com’ ararus adi iam unitarê habet ro-
portioncm a iam,quâ icfem iplfe numerus adialiû
numerum comparatus. Simi ’tet fi finitum nihil
etir,-commenfu rabilitas a; communio propor-
tionum,fimilitudo 8c æqualitas fpecierû,cçrerâ-

que. huiufmodi quæ melioris cuiufdam funr ge-
neris,in rebus difiinguendis nulla fintzquæ ramé
ipfa in mathematicis eer confpicimusÆa ucro fi
non effent,ne mathematica quidem ulla feienria
fupeteffet,cum nihil certo , confianter fubtilirér
ue diceretut,quodcogitarione firma concipi pof
fenQuantum uero utilitaris ea’fcien’ria commu-
ni hominum uitç 8c focietati conferat,id quidë
non ad ufus ipfius une neceffarios tefpicientë æ-
ftimare conuenir:ita enim fieret utcognitionem
omnem 8c côtemplarionem terumr tanquâ inu-
tilem répudiatemus, quippe quæ à reru’m huma-
-narum neceffaria fuppediratione fefe. quâm lon-
giillime foleatabducete, ne ea’rum, quide terri
ullam omninocognitionem autocuram appetës,
quibus ufus uitç neceffarius côtineti folet.Efi uc-
romarbcmaticçfciemiç fixa certa, toptiâque di
guidas et militas,illa;quidem peut; æfiimanda,

J neque.
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neque quiCquam externum tefpicienSQquô fe te:

fetat,nullius omnino rei mini erio fuam utilita
rem accommodâs,neque uirç neceHitati fubfet-
uiens.Quin 8c liberales difciplinç à libertatedi-
&ç,fui nominis digniratem fuflinere tuerfue nul
Io mode poffint,fi ad fetuiendum ufibus media.
tiis reuocentut.Quôd fi ulla rationeillud admit-
tendum uidebitut,ut aliud quippiam extra fe f e
étare debeat,cuius utilitarem confeétandam fiïi

puter,quid cil: in omni terum uniuerfitate f len4
didius 85 magis excellens, quâm quod margema
tica fcienria uiam munire folet, animis noflris!
eâmque cettiffimam ad terum intelligibilium ,
omni materia folutarum cognitionem abfolutâ?
Et quidem fi qua efl: utilitas experêcla,illa eft pto-
feéto,quam ex fe prçftantiffi matu 8c eximiâ pro--

fort: nam 85 uafi manu ducit ad res intelligibi-
les percipiendaszôc quod efiin Timço feriptû di-
uinitus,illius feiétiçcognitio uia quædam cit ad
plcnam a: integram mentis nofirç inflitutionë:
cuius rei ea cette caufa cit atque ratio, quôd eadë
cil: ipfi roporrio ad cognitionem torius a; pria
mam pliulofo hiam,quæ cil inflitutioni puerili
ad uittutis iplfus fummam 8c habitûJ-Iæc enim
cil-loir bonis étreins moribus affuefaciendos,ut
animus puetilis ad uiram ex ueta uittute perfe-
étam adolefcatzilla uero animi nofiri patté eam
.quæ 319’101: .dicitutira fuis commodiratibus in-

fituit 8: cumulat,ut’ multo parador ad res exi:

- * c njk
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mias infpiciëdas ô: cognofcédas accedar. Ex quo
50cratis ueriflimü illud mihi uideri folet , oculû
anime, quem mente dicimus , ipfum quidê Pru-
diis 8c cupidiraribus obtuttîque terum alienarü
exCçcatum,ôc ueluti defoffum,folç fciëtiæ tario-

ne diligenriâque tecrearum cxcitati,& q-uodam
ueluti collyrio petfanarum coualefcete folere: ira
fane,ut tutfumvad f eculationem i fins entis, ab
imaginibtifque petlîaee’tis ad res ip as,quatum il-

lç fuerâr imagines,crigi: 8: tanquam ex caligino-
f0 fpecu in locû illufitiffimû eduétus,illud ipfum

lumen inrelligibilc acie confianti poffit inrueti:
omninôque carcere quodam cgteffus, 86 terum
generabi ium uinculisinconfiantffque mareriæ
nodofa uarierarc tandem exolurus, ad incorpo-
rcam 8: impartibilem fubfianriam atrolli. Nam
8c pulchtitudo 8: ordinis illius tario,qui in ma-
thematicis elucet difciplinis,ipfâque terum ibi-’
dem perfpeé’tarum cetta. confianria,animum no
firum propius fifiunt ad inrelligibilia,ipfa quoq;
femper codem modo fe habëtia,pulchritu iniq;
diuinç conuenientiflima.Qr-1’æ cum ira finr, ma.
rhemarica feientia efi 8c ipfa quidë pet le 8: fila-
pte ui digniflima,quæ Rudiofe colarutzneque ta.
men non plutimum momenri ad eam uiram af-
fert,quæ mentis unius maxime pro ria cil 8c ac-
com modata.Illud aurem in hac te guis cil: argu-
menti fciêtiam eam pet fe fua ipfius dignitarc a:
æflzimatione niri,ur cil quOdam loco feti’ptum ab

ntiltotele,
I
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Atillotele,quôd qui tes illas exquifiuerunt,nullo
prçmio,magna diligentia Rudiôque uehementi
illud funr affequuri,ut paruo temporis intetual-
lo illa permagnum acci eret incremëtu m,cum
ipfi cætetis omnibus po habitis huit uni ftudio
fe toto tradidilfentzatq; hi maxime, qui diuinio-
te natu ta tæditi,diuinitarê fuis faétis exprime-
te, uoad icitum effet, elaborauerunt.Itaque ue-
rillînû illud efl,fi qui funr,qui contêprui haben-

dum hoc liudium exiliiment,eos fine gufiu elfe
fummarum,quæ quidem in homine libeto con-
fiantiq; exiftete polfunt , uoluPtatü.Œ1’ld ergo?
nunquid habet ca fciëtia quod conteur ni dcbear,
ca te tantum quod nihil adiuuet cômunis homi-
num uitç neceffatiasurilitates ë Nullo cette mo-
doznam ô: extremi illius elfeétus ubi fr: cum ma-

retia coniungere incjpiunt,eô maxime rendunt,
ut paulo poli diéturi um us. (brin eo maiore di-.-
gna tes e admitatione,quôd citta ullius ’ omni-
no matetiç contagionem fuum ipfa finem in e6-
que fine firum bonum perfequarut; sa in fe ipfa
conu etfa nihil fpeétet externum: homines enim
terum ad ufum uitç neceffarium com patandarû
occupationibus uacui plane foluti’q;’,fefe ad-fcieri

dum feientiæque adoptionem contulerunr: ne-
ue id ramen non ’teéte,cum prima cura terum

i larum elfe debeat,quibus natu ra ipfa ad fui edu
cationem a: ruitionê catere nullo morio poreflz.
Huic porto li quâdo fatisfaétû etit,hoc cit, fi nao-
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natutam ducem confequuti,cupidiratem haben
di terum necelfariarum modo natutâ ue meriti
uoluerimus,tû ueto illa nos cogitatio debet exci-
pet-e, terum à neceffitare genetationéque remo-

tarum,8c uerum ipfum proxime attingentium:
quod cum acciderit, unâ quoque id quod in ani-
ma noftrainchoatumoc rude fuetat,integrû ab-
foluitut a: petpolitum. Scientiç porto matheo
maticç diuilioné eam attuletût uererum plçriq;,

inter quos 8: Geminus,ur dicerët aliam quidem
circa tes uetfari folo intelleétu petceptiles, aliam
uero res (enfui îfubieâas pertraôtareRes autem
intelligibiles illas elfe dixerunt,quarü intelligen-
tiam ipfe pet fe animus abfque ulla terum [enfi-
lium parriciparione feipfum. ad contemrplarionë

excitansper equirur :cuius generis due un: pre-
cipuç. oriflimçq; partes,arirhmerica,’& geome-
tria : a terû uero genus quodrebus fenfilibus ad-
dire’tum illa fexcomptehendit,afl:rologiam, mulî

cam,fuppuratticem, mechanicâ , petfpeétiuam,
mcnfurarricem. Nam quod ad infiruendasper-
tinet acies,(vuxnx21 uocant).in partibus mathema
ticçihabendum non arbitrâtut, quâuis inrerdum
ipfiusauxiliis uti adiuuatique foleat,modo fup«
putatricem adhibeas, ut in enumerandis co iis,
modo 85 .menfutatticem,id eli,m&az’u,ubi clini-
denda flint cafitorum meratione cam ifpatia 85
dimetiéda: mulro ueto minus aut hi oriam au:
medendi attem dixcris partëullam elfe matheo

maticç,
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immun attaque ipfiu’sope’ interdum adiuuev
rut.Nam a: .hilloriç petfcribendç mathematica
theore’maralfolerefdmus appingimbi traduis- fia
trifque regionfi , unbium :magnirndines ,-diame-:
tros,ambitus collig’ere uolunt.I fi quidem medir
ci qui multa in arte fua,.quâm efucidate rraétant:
fidei mathemaricæ ï cognitionisr [ubfidioà Nain
quod ad ’alirologiam perdue t, quanta eiusi in 0-.
mnem medicinç patté manate poflit utilitas,do-
cenr de ea te feripri diligenter Hippocratislibri:
ceteri quoque’omne’s, ui morio de
ratione locoti’itnqiid il apura-
uerür. Eadem quoque ratio etit eius, qui aciebus
infiruc’dis operam-accommodat : nam utrerur ou
ipfe mathematicis theorematibusmeq, ramé c6:
rinuo mathemarici nomine perhibëdus,licet aliq.

uando quâm minimos cùpiens in (pedë uideri
fuos exercirus ad Circulifigurâ confiiruat,caflto&
rum’ambitum rionnunquam in ’ quadratum en

ragonum am: aliam multorum angulorum , or-.
mam,u bi quâm maximas ,apparete-eupilt.ATales
autem primçfpecies cum finr ipfius mathemati-
cç,geomerria rurfus’ diuiditur in traitants duos,
alterum planorum, alterûfolidomm : nam PUR?
aorum 8: lineatuin ptop ianulla omnino ; ars te
petiri porefi, cum titilla» gu’ra punais laut lineis
confier,quæ nonfimul plana fit aur folida.-Nihil
enim aliud agitageomeetia ullafiiiparre,quàm ut
plana sa foli azcôl-iiru rembarra inteâifi Coin-1
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parer. aut diiiidarLHoc idem eflicitut ina’rirbmeé

rica: nam 8c numeti diuidunturin Ëlineares,pla«
nos ne: folidos’,qu0tum omniumcfingnlatim [na
elt traëtatiouNam: ê: fpecics bu inetort’i ipfç

fa ab unitate ptOdeuntes- explieaiirur, 8c encra-T,
nones planorum,fimilium, inquam, 8: illimi-
huma; tandem m: etia’m’,qui 1rettia quadâ mul-É;

tiplicationeïconfici folentllla autein (qu am men,
futarticem dicimus; item alia quam I u putatri-.
cem fuperiorum fimilitudinem lnonnu iam 1’ch
renves,ipfç ramenoient in eo-diflmiles,quôd nom
de nu meris aur fi titis intellcétu folo comprehen:
fis inueliiganrf de fenfilibusmeque enim Inti-z
nu Simenfiitatricis elfe pofueris,uteylindrrim am:
conùm muriatut,fed terum in materia demetfa-J.
rumacetuos tanquam conos,puteos aurem ut cy!
lindtos:fed neque lineis uibufdam intelligibilio
bus id alfe uiturguerurn. enfilibuvs,ôc ut exaâtilft

i menadiis falaribus: tuditet aure",per ap licatioa.
nem amulfis lineæ,au talrer’ius - rei non illimilis
opera,quæ’materia confienmi’am niera-dixim us

fiippuratti’cemme ca quidemipafi’ipnes nu mero-

ru m ipfas pet. le côfidetagfednumeros rebus ma:
tetialibus inuoluros: &diuidendo quidetn nihil;
flattai truffe mi nimum,quorqodotnequ e. arithme
rica:quod ramézfpeâar ad. curium- geline miam;
ponit ali’qùid quodfit minimummnus enim ali-
quishomolefi illipromenfiita rotins hominum
multitudinis,ficut unitasrquoqueimenfura coni-

i e munis.

-w -Aùm a,
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munis cit omniumnumeroranPeffpeâiua tut
fus 8c mufica fun: quçdam ueluti pattes,illa qui-
dem geometriç,hçc aure arithmericç.Nam pet-
fpecîtiua uifu nof’tro cou linea aburirut, 8c lis an.-

gulis quiex tadiis uiforiis conflituunrur: dimidi-
tlirque in eam que proprio nomine dicitur par
fpeé’tiua,cau fas explicâs corum, quæ aliter, quanti

fint,apparete folentï,ob;ipf0tumalios arque alios
pofitus ô: diflantias: quales funt lineæ parallclæ
concurrere uifçztetû quoque quadtararum figu
te circulati forma conf côte. item in Cam uæ in
uniuerfum (pécularis dlid potef’t,quæ cuiu’ q; go-

neris’ radios ftaôtos fine fiexos perferutatur, uifo

rum feu imaginum cognitionem adiunâaam ha-
bës,-limul a: illud alliâtes qui fieri pollit,uti quod
confpicitur,amœnum fit uifu iu’cundümq;,nul«

lapattium fuarum difcrepantia aut deprauatio-
ne.c0rruptamçimaginetn propret intetuallü aut
pleuauonem teiuifç; peu is (peââtium exhibés.

Mufica item cônfonantiuni numeroruin ratio:
nes autibus acee as eu indagalfer, canopes illos i
à: fides ipfasita- ecandas oliendit,ut faciles ad co
.gnitimcin nofbmmillefonomm.conueniemiæ
fier-cuti cum "ne pallim adifenfuum deleétationê
iudicitîmq, dinettetet fermonem,PIaton-i dedit
,aflirmantji camelles- uæ mutiaurcsipfas prem-
anagrammant; upmior’esaCÏCcdin vmechani»

ica, pars 8: ipfaquçdam exilléstotius-ttaçîtationis

.18: cognitionis. terum fenfüium. 8c. mâteriez Con-

1)
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iunâarumLHuius aurem generis illa ell: quæ ope
ta 8c machinas cuiufque modi efiicit ad ufum to
tiu s rei bellicç neceffatium idoneas: qualia multa
diuino uir ingenio Syracufius Archimedes exco
giraffe fcribitur. 8: confiraxiflè,uim petmagnam
6c incredibilem habentia,ipfis quoque Romanis
:Sytacu fas terra mantiques obfidëtibus formidabi.
ilia: quorUm ramen ipÏfott’i nihil apud Archimc-

dem tantifuerat,ut magno fludio dignum arbi-
traretut.uetum fient Plutatchus in Marcelle [cri
bitaelegantiflimemamr; la; nubiens 39e il s Trieôjot 1rd:
uiam: ea ramen fuerût unius hominis: ludicra,ut
Romanorum uires toti pene tertarum orbi for-
midabiles diurius eluferinr,nec antè urbis potiûa,»
de Marcell’o im i oratori clariflimo fpes faé’ta fue-

rir,quàm ex infifdiis noâu,mœnibus pet ahi-en.-
tiam Archimedis indefenfis [calas admouetit.Fa
bulofa hæc profeéto uideri pollint,fi- ad noflztorü
hominum ingenia,quæ ufpiam’funrnobiliflima,
confetantut. Vcrum ramé perinique facetetnus,

A li primum aliorum indulitiam ex cæterorû me-
V titi uellemus ignauiamt quod hi non pollint,ne

illi quidem po’tuilfe uideantut.Deinde qui fieri
Ipollit,quæ ptçfiantiffimi quique, iidém ne gra-
uillimi feriptores,nô Græci rantu m,qui uis am-
bitiofius fauilfe uideri pollinr,fëd au, Larini,ifq;
Græcis homin’ibus fçpius iniqui,MtTullius,T.Li
uiu sin unius hominis laudibus çonfentientes ad
celum exrulerür,ut bis fidem abrogemuSEÇluôd

ï- i 7 i fine
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fine authorirate quidem ulla ad credendum ad-
ducimut,funt in oculis manibrîfq; nofitis Archi-
medis ipfius opeta, non illa quidem de machinis
iplis aut operibus confcriptamihil enim talc feri-
ptione dignû magnoperc indicauit, fed qua: lon-

e maiora diuinioraque cenfenda fint, terum il-
fatum uniuetfalia theoremata, que fi quis uia or-
dinéqtie aggrelfus crit,cum iifdem uelligiis infri
tetit,quibus Archimedes 8c uetetes illi nobiléfq;
geomertç,eodem quoque petuenturum fefe con
fidat..Nobis quidem fi uita fu peter, illud in pri-
mis cure futurum elbquod adhuc fuirainhoc de;
cimo Euclidis libre, ut dilficillimi quique ptifco
rum geomerrarum libri cetta fpe ôc fiducia inrel
ligëdi legi pollint ab iis, qui mode Radium"; [n°1

rum rationem ad uererum oct-matu exigere, ont:
dinémque cettiflimum difcendi magiflrum con
lèruare uolêt.0rdinemautem ipfum fi quis cab-y
lètu’auerirmihil pretetea pinter elfe , quod-fibi
elfe poilât. Sed iam ad infiitutü ut reuerramut,ad
cas attes quas ante memorauimus accedit 8c illa,
que tebus ex fefe immobilibus motum attribuir,
nuclper quafdam ai etationes, quemadmodum
pet ecu ri funt Ctefi ius 85 Heron : nüc pet libra-
tiones pondertîmque momenta, quorum inæ -
qualiras moucndi caufam alleu, æqualitas uero
quictis neceffitatë, ut eft in Timço, nunc quibuf-î

a neruis 86 funiculis atrtaôtus 8c moriones ani-
matorum [corp0tum’ imitanribus. Bit a: alia ge-L

- ’ ’ I d iij
A
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netis eiufdem, quæ f. hætis c0n’llruendis opetam

adhibës,circuitus orbium cæleliium imitatione
confequitur : qualem idem ille nunquâ fatis lau-
darus Archimedes’ effinxir . Afh’ologia .fupeteft

difputationem initituens de mundi ipfius couet-
floue mitabili, de magnitudine,figura,fitu, cele-
ritate,rarditate corporum celeftiumzquæ uis fit
in illisi’llu minâdi,qui difcelfus à terra, qui ad eau

demiacceffu s: 8C quæ funr his côfequentia,ex [en
in quidem oc ipfa permultum infirucîta,nihilo ta
men ’r’ninuslcognirioni terum naturalium fami-

liaritet communicans.Cuius illa pars contemnê
da non efl:,quç ex normarum 8: umbilicorum li-
ru,horatum f aria ô: rempeltatutn interualla di
metirutrqu’çq; fublimia uellcigando poli celefiis

altitudines in quaque terrarum parte, amortîm-
que diffiras po iriones com rehendit, plçraq; fi-
mulalia petfequens , qua: unt afirologo fpecu-
land propofitaÆli 8c illa quæ dioptries. dicitur
pertimu as in fole,luna cçreti’fq; fydetibus cele-
ritares tardiratéfque motuû uenari folita.Eç ui-
edem funt partes feientiç mathemaricç,ira de cri-
. pre à uereribus mathematicis,quemadmodü ex-
plicuimus.Nunc autem de fine ad quem feratur
inrendâtque, cum hæc rota ttaôtatio elemenra-
tum geomerricorutn, rum ca de lineis rationali-
bus 8c irrationalibus,quæ cit huius decimi libti
propria,pauca quædam ageramus.Qqa in te il;
udfane clim primis cit intelligendum,ptqpofitü

u plexV J
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duplex Euc1idi fuilfe in bis quidem librîs, aliud

quod traditionem terum perquifitarum refpice-
tet,aliud preterea quod difcëtis animum omni-
bus modis informatet a: etuditet: ut fi tes i le
inuef’cigarioni fubieétç confiderandç fint, dicëdû

profeéto uideatur toto hoc de geometria fermo-
ne nihil Laliud quçti,quàm ut nobiles ille figura:
quinque plane comprehenfione iintelliganru’tà
quibus mundus hic uniuetfus,iudicio quidë Pla-
tonis,defcriptas fuas habetparres.1raq; primum
cœdpit agi de fimpliciffimis quibufque rebus :.de-
in e fenfim affutgenre compofitionis fltùüura,
eô tandem petuentum cil, ut uarietas omnis illa-
tum figutarum aperirerur,ôt leparatim quidem.
unaquçque ptius confliruta,tum deniquc amen!
omnes eodem globo contente; inuoluerëtur, ex?

ofiris etiam proportionibus,quas lineis latera-
bus cuiufque figurç inter fe,quâfque fuperficie-

busi fis,& quas folidis etiam figuris intetipfas
ineffg compettum cit. qud autem ad illud pro-v
pofitum attinet, etudiendi eius(qui adhoc fludiâ
difcendum accelfetir, huiufmo i efi,ur fecundü
Elementomm geometricorû intelligëtiam erfe
ôte cumuletur animus,abfoluattîr ,ipfius abi-
tusôc compleatut: quo facile polar ad qualibet
geometriçrraétationë Compte endêdamipfefi-

i fulficere.Ab his enim uelut ini tiis aufpicati, cg
terarû quoq; permultarû uel potins omniü huius
feietitiæ. partiü poterimus cognitionem afièqui,

.. j un]
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eiufdétnq; multiplicem animo compleéti une:
ratemçneque id tantum, quin 8e illud quoq; ue-
rillime dici poteft,fine ,ii dem ipfis reliquorum
omnium non obfcuram-folum, uetum neque o-i
mnino pollibiiem elfe inrelligentiâ. Nam 8c prié

ma quçque arq; fimplicilfima theoremata proxi
me etiam ad primas hypothefes accedenria,funt[
his libris ira coagmentara,ut inretim nullum or-
dincmmagis cuiq; rei conuenientem aderti po-
ruilIè cognofcamus : ex quibus cætetarüpattium
faiptoresqad propofitû a uû accômodate,certilli-.
mis a: incôuulfis ufi ’funt fuarü demonftrationüï

fandamenris.Q-go in genetc cit Archimedcs, A-.
,polioniu s Pergçus, 8: ceteri omnes nô geomerræ
tantû,fed 8: aftrologi,8c qui mathematicorü no-
mine cenferi folcnt. hoc autem cû alibi femper,
rum uero in legendis Comicis Apollonij certif-
fimû elfe nu pet ipfi uidimus: ad quæ nifi diligen-
ter infiru crus ab Euclide uenetis,operâ plane tibi
petiiffe fenties.Elt enim Euclidis geometria non
ad eorum tanrû cognitionem,quç funrde eodem
genete fcripta,necelfario petdifcenda, fed etiam
in quauis mathematicarû fcientiarû nihil cuiquî
fatis poterit elfe norum,qui nô à geometria pro-
feétus petuenetit ad cetera: quam fi quis lècundü

Philonê elfe dixerit princi iû a; rauqua rami-uim:
teli .uarumomnium matfiematicaru m,is profe-
étd a rei-totius ueritate non aberrauetitNam ex
illa matrice ueluti quadam urbe populofa dedu-
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(le funr ille deinccps coloniç,quç funt à nobis fu-

petius explicatç. Bit ergo finis ille geometticorû
elementorum abfolutus difcenris habitus, fcien-
tiç uniuetfç capax,traditi6que mundanarum fi-
guratum, quæ linr cuitif ; propriç fabricationes
8c inter fe cônenientiç.l ueto de quo côfcriptus
cil: hic decimus liber,de commenfutabiliratei dia
c0 8c incommenfu tabilitare’, rationalitate 8c it-
rationalirate linearum,eô pertiner,ut cum extre-
mum torius opetis futurumilludlelfet exponere,
figutarum de quibus antea diétum eli,dimen-fus,
ca præfari oportete uifa funt,fine quibus illud
percipi nullo modo poffetantimis neceffarium.
fuit, queuta illç figuræ æqua ibus fuperficiebus,
lateri usirern 8: angulis acquis Comprehenden’;
dæ etant, 8: eodem- globo ira coercendç, ut quili-
ber angulus folidus cuiufque figuræ intimam fa-
ciem pertingerer,ofiendere quâto diameter glo-
bi longior effet unoquo ne cuiufque figura: lare:
re.CL’1mqueuidilIèt Euclides in ytamide, céta-

edto 8: cubo talem elfe habit ’nem i forû la?
terum. ad globi diamettû,quam tarionaflem elfe.
pofuerar,ur elfenr ipfa inter fefe’ com patata. Ion-V
gitudine quidem incommenfu rabilia,fed poten-’
ria ramen commenfutabilia,ide6que rationalisa.
in eicofaedroueto 8c dodecaedto nô folum elle
inter ipfa ’latera’ longitudinis incolmimenfur’abi-Ë

-litarem,fed oc potentiç qu oque, 0b eâmque catis
iam illa elfe fimplicitetirrationalia cette cuiufdâ’.

Q a
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f ’ eciei. Eatatione ptiufquâ ad illa demonltrani

d; aggredererur,intellexit omnino fibi faciendâ
elfeguridelineamm .tationalitate ,irrarionalitatéa «

uerraétatü infiituetet,qu6tque &vqualesïelIEnt

pecies irrationalium linearumzut, non appella-
rionibus rancir difcretis notatipolfenr,fed uod
multi) certiusiel’c. a ad quai attem .cognofcêdams
quid cuique fpecieifingu a’rim necelfatiéque c6
uenirer,perfpi,cuum fictehProindC traé’tatu-m’ il?

lumabfoluinon puff: finccognitiçnc-numcmrü -
cum. facilei’ntslligcretridœ dem numerorû qua:
tum fatis uifum’eftadfetmonem fufceptum tri-a .
busjeli libris adili entiffime commëtarus.Nequc
guignëfcmndusslf,nchioquôrumhominâmon .
afiirinantium ,ptoporiiones-linearum. irrationæ
liurn elfe rien-nobis rantuin, (cd 8c naturæ igno-.
ras:ob,idque potiffimum,quôd ille tales propor-
tionnes nô extent in iiumeris.ngd fi ira effet,pti
mu mquàm .inanis uideri deberet rompus Eucli-g
dis,operam in toper le inexplicabili abutentis-î,
rum autem adeo funr illufltes hoc libre notæ,
ramque proptij quiufq; ueluti mores exprefli, ut
quodilîuclides Conan ui-fus cft,illud abundc per-
fçîéléque prçliitilfe intelligarur. Nobilillimü-ita-

que rotins geometriç locum à Pythagora philo-
fophogprçllqarptilsimo ante .atefaciuniita perpp-
liu’itiexcoluitque, ut defidbrio nihil reliquerit .
Hæc habui" Bellai amplifsime,quç nô quidem di-
ççrepojfemfinem enim iiullulaabituta effet ora-

rio,
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tio,fed quæcum dixilfem,’exiftimauil iuuentutis

pattern aliquamexcitatum iri,ut cuperet imita-
tione Rudiorum,uererum philofophorum nomi
nisgloriam æmulari a cuius prçclatifsimç conter!
tionis in animis .hominum. excitâdç facultarem
iritis conceffam elfe .ptincipibus,eâmque amplif-
fimam ’cum intelli cretFrandfws Rex huiusno
lbiparetomnium. onarum atrium fidelifsirnus
rutor,patronus atq; propugnator acettimu s, iu-
uit ille quidem mitifice ftudia. lirerarum: uerum
minus profeé’to quâm uoluit,magis autem mul-

to,quâm licirum illi fuit pet quorundam auerfas
à Iaudabilifsimo Radio rariones arque uolûtates.
Illius tu Regis alumnus,illius tu beneficentia ad
fummos fortune dignitatffque gradus,do&tinæ
commendatione fublatus,teéte confiantérque fe
ceris,fi quod pet te nauitet lacis, patrociniü phi-
lofophiç area quidem à Rege libetalifsimo fu fce-

ptum,ira retinete petgas,ut Margareta Regis fi-
ia, iudiciique paterni,arque animi in bonarû at-

rium fiudiis,bonoriîmque omnium ruitione ob-
feruantifsima arque æmula,bene collocatum in
te ornando partis beneficium rædicare pofsit.
Permulros autem elfe multis in ocis cum accepe
rim,quorum in philofophiç litetis fiudia,ruis pa-
ratifsimis opibus alantut 8c fultententut: hæc au
rem una mathematica cognitio,cuius tantæ fu ne
in omni philofophiç parte commoditares, defet-
ta plane deliitutâq; reliquOtum hominum ptæ:
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fidiis pafsim iacear arq; ignOrerut,tuç cette par;
tes ille funr, ut huic’ quoq; Rudio pro rua huma-s
nitatc pet te confultum uelis: ex iliôque ptæclaro
tuorumgteque quo paulô ante dixi,certos eli-.
gas ingenio acres,quibus id muneris’ omnium in
cundiffimi arque fruCtuofilfimi commitras,ut to
tarti rem mathemaricam diligenter amplexi peÇ-;
nirrîf ne perfcrutariqaofïintcætems exemplo do

arinaque ad fui æmularionem petmouete.
Vale. Lutetia Calend.Iulij. 1 5 si.
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EVCLIDIS ELEMENTOR’VMA. É

qLIIBER’ DECIMVS.

Petro nomma interprete.

. o M MENS v R A B IL E s magnitudi -
nes dicuntur illæ, quas cadetn menfura

w. a" . , . n - i g’ meritur.

P R O P O S IT-V M nobisillud affiliant dcdmü clam?-
tomm Mm»: (cuida linsang-entier: pleri ne drflîtilli-

me»: fifiimnmr, m’y,- herôfryîibilem affixe 434be

du: parti: aritbmeticefludm multorum faipiis illu-
flrarZAlgebram nommfline omnino uni: numeris ir-
rationalzba: diffa oflena’ere, nô’ [612m mm alificiüimû’,

fidetiamfirciüzmum effifi guis attenta»: animum (a.

inflruffumfizentia librorumjùpeflorum Euclidis af-
firatmegurporrô cuiufiuam externæfriemiæ, nedum
algekm demonflretionièm indigne :jèd exfùir
Euclidz: rimai demonfirdtionibw , ÜfiMiüanfs’hno

ordine dernière. Vinrent dama intelligetur
- et ddïnitiomiusexplanidum Pure J17 quid in «fil:-
plafiumm ruminai uideatur. fic enimjzma’pinm did-
:Ieflici. Cam itague dicitur 457144 menjiira’magniiuà-

«un? aliam,inenri:illudintellfimrprimùmm se me»

fin fit minot illa quqmtzmimrmut ci [211mm qui»
Iliamaiorvenim Milo modomeriri minorempotejî. De?

inde unemenjùrafimrlfiimpmfiægualir erit, amfi
minarfueritflu films tituba: referiez: 54m magnitudi
4580150401 mcmltrærecrfi rafira’md quadra: numeris
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depreliendifieillimepôtefl. (mais enim Euclide: [me
dcfimtione comprælrendat megnimdmer mmùm que;

quantum continua: appellantflualesjùm Iineæ,jù-
fafidegg’y’ corpomnamen dràitror non inepte requi-

rendam eflë explicationem haine lori à numeris: quant ,

præfirtirn magnitudines commenfiirabile: eam barbez:

proportionnai inter [e , quem numerus 4d numerum.
i Cdmfamn air ex geometria fiu’dijs leude»: nô’ im- i

meritô configureras, illudfrincipium-refle infirit ab

teri: liérifiptimiprinafijmumgræcum exemplar ni-
kil tale bahut. Numerus aliü mimerare diritur, qui
fieundum aliquem’mu[turlicatunillumproducin 0mm

rei hoc fit exempliim. Ternariw mimera: remariant
fer uniratêimulnflimtus. idem tamarins numemtfe-
ndriumfer imperium Multiplicatmmumemt "014884-
riumfer remariant multiplicatus .- numerat u fer 4:
humera! quoq; cætera: infinitos.’llle ramen ternit-r
’rimialiq: numerus friperioribm interpofitos minime

ramerai. Nam m’y,- unimtem ipfàm, du: binarium me

merde Maior enim minorem nullo modo numerarepo
riff :fimt in magnitudinilm- (ut me diximm) maiar
menfnra minoremfiijzfèmgnitudimm non meurtri-Â
N que uerô ternaires navrera: 4 au; 5. fer uniraient
enim multiplieatm nihil «emplira afin? 7min: 3. binar-
rio uerèmultiplitams, excedit c’est 4. a. 5-. mita magis

fi alio remaria au: maioreuliguo mimera multipliai;
rwfiieritxbfilem. 4 (y y exceÆ’rit. E4615 ratio eflfi-

pendu]; ofionarij,a’en4rij C7 undmarij,unum ex
La quemlzâet marri-s Fer terum: materne. Si qui;

’ autem
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autem cri: qui me res nimiü’ .ininntdspetfiqui repue-Â

bendarxanfilinm noflrum illud ejjèfiiat, ut librübû’c,

non mm naturafim dzflicilê’, 7min: ignoraient! rinei

flemmard .intelligendum reddam à qui
amænifîz’mum buncgeometriæ laciiperluflrare uolenr.

Et certê in maximas errarerflerafg; imprudentiæfiie
uitio ÜPTÏflCÏPiOl’um farndfine diras promu intelli-

gentid turpiterincidijfe, neminem dubitdturum arbi-
trongui modâ noflrd legen:,ipjàrum rernm intelligen-
tizzm afiqnutw erir. De bis autem baflenusmor in and
redeamw. Dicimia: banc definitionem magnitudiniî
commenfiimbilinm,fiue mali; primipile»: nomindre,
fer analogidm quendam ex illo- Campdni loco plane
intelligi. Nam quad dicitur in numeris alios numeros
numerdntibw: idem durfimile quiddam intelligda’ in

magnitudimbus, quartant 41mm dirimas par dard
mcnlùrdrt.th9dùtfldniuS intellzgdtur, amanite: me
pilum in anajfecie magni- u
radinai. Sim du firme in I F l.
(9* b.quæjïfuerint cô’rnen’ l f 5* q

firebzleger’u quoquerammuni: unique aligna nie-n-

film profil: c. N 4m illa [mm c bis refaite, refert præ-
cifè lmeam Mer nerô rqvetit4,linedm. à", (a. ipfi quo-

quepræcife rififi.

Incommenfu’tabiles veto magnitudines dicuntur
hæ,quatum nullam menfutam communë con-V

ringit repetiti. i i ’
Hic lacmfluribns nabis non uidemr indigne, quant tu

- --r . . . - -. . , , - --’ B â
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moneamu: ex ppm: diffa intelligendù’ ejfi. Connu:

ria enim ex. contreras intelligipojje rectifiant efl. Par.
râ acridienne Üpdjîiones bis congruentes ex Eu-

clide repli deberefi’quentium rerum lefiio docebit.

Linèæ reé’tædpotentiâ commenfutabiles funr: quai

tum qua ara una eadem fupetficies fiue area

metitut. ’Quantum 4d banc locum attinet,duo gardant parferi-
bendufuta. Primam, ut intelligarnar Fer bic accent,
linac- potentia, quadrutù’ illiua. remuait enimdicitar

lineupoflê,qaunrum undrntum defcriberepotefl. AL
terum,ut tdli dijiin ’one bic ummar. Lineurum be
guidemfiint’longizadine interjè cmmenfimbiles: ille:
uerôpotemiu interfè commenfiarubiles. Alterna: me»:
brumlinearam langitudine commenfiirabiliù’ nonexè

plient Euclidesjaid uifua erdtillud comprebê’dzyfi une

tee uniuerfili efinitione magni- ’ V
tudinum commenfiirubzliù’Nam li . 0
Imeæfùntfiibgenere magnitudi-
nia . Sed quia lineèe bubenr illud

quoque in je , propriü’ Üpeculia- v

re,preter cætera magnitudines, E. a
a: quædam ex bisjïntpotentiâ c5 i f»
menfurubiles:boc uerôfibi nô’exi-

flimuuétfrætermittendum.
Si! [inca b c. cita quadrutù’ fit b cd i f--

efit nid [bien f b. du: tendrait? ,
[à f li.bæcduo 71441334 me- A

iam
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tique metiarurprimô quadrdtum b c d e, nouies repos»
rim,qai Efl’ numerus areolaram in eadê’quudrato de-

fcrifturumPrætereu metiarur gaudi-cm7 f b i k, que-
ter repetiMJêcundum numerumfuarum drealarum..
Erit itequejùperficies Z,illu,qaæ metitar en 714461771120

duo.Horum ergo,7u4dr4toriî triquant, b c d cf b i k, .
a luterufiae lineæpotentes ide qualdrataflaæfimt linea ;
b e,f b,eruntfatentiâ commenfirubiler.

Incommenfurabiles vetô lineæ funt, quarum qua-Q
drara,qpç metiarur area communis, reperiri nul z

la pote .. e
Hoc [am nibil aliad dico, yuèm a: 4diuue: intelligentidm .2

buiurlaci additiane accu 5 potentat , que juperiari de-
finitiani additar,urintelli a: de linea illis quæfimt in? -
commenfiirabilesfatentiuîuz cumifimpatentiâ ineff-

menjùrabilesâllad quoque aber", ut fin: fraiera: Ion a
gitudine incammenfiirabilesbaffenue diflüfit. 04433115

fifluru bac quidem loco [cire defideresqleruertes ordi-
nem difiiflinæflai certifiimua Çfidd dfiïdü’ magifler. z

Hæc cum ira fmt,ofl:endi potefi,quôd quâtacunq;
linea teÛra nobis proponarut:exifiunt etiam aliç j
linea: innumerabiles eidem cômenfurabiles:aliç
item incommenfutabiles. ha: quidé longitudine I
se potentiazillæ veto potentia tanrùm.

Huim libripræcipuum illud effe aelimfiias, quad non, a: .-
cæterarantfiiperioramjnprima leflionepereipi [rafla ..

B iij «

v cr-v-a

-w..
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du; doflrinuje’diterdm .Ûfipiue reprend: edquefit

urflærdqneprinapid bic flafla, non quidem deman-
flrenturexfequentibue :fi’d meliua intellignntur, z cum

.adjèquenria ueneris,4dprinapiufiibinde redeur.Vfus
enim burum uocum,qui filin tbeorematibus, res
illis uocibm eïreffmflciliore: inteHeflu reddit. Sic
.itdquefitcir’n myure bac quidem loco. Nnmjèquen-

vtesprapofitioner magnum illi lucem nfirenr. Tania»:
enitere a: conciliiez; anima res nuaient, quurum fignifi-
caria bi; uocibmfimflicibue cantinetur: in quo te ia-
uubant en quæ pluma à nabi: [Enfin fient. Vocetar
azurer linea rifla, qudmucü’quefroponatar initial dl

rationnât. Q4»: lineum uocuri nul: énùd,c’4m in-

«terpretes Infini nomin4aerant renaude: que ration:
duflimefcio : mibi quidê’nan imide probutur. Sierr-

go gin-ni linea refit: quæcunque, de que firme) influai
debeueÆtjmologix rationem in enuntiatione rerü uo-

cibuefimplicibusfigmfimnddrumficut uijifùnt uere-
’res magna diligenta confiquuti : in: nabi: non conte-
lmnendâ’exijiimomt rerum ipfiirum cognitionem radia,
uerum-buire: mon 51ml ratio dalla mibi uiderifôlet a»
a aigrîan unde qui émoi «à (iman. épi-:31 illud interpre-

ror quad qfiefabilexereumxanceflum, (’9’ determinu-i

ram:4efi,uerbi Cdufifiicdâ id e[]è,quod (Il diamine?

avec fignificaripafi’itjr-rü itaq; cri: quæcunque linea,

quantucunque magnitudineprofonutar. Ideo gin-ni no-
:min4t4,qui4 dutam linea’i [raffinant diaidere in quàm

maltaspartes uolaeiimm. Serrant efl’enim ex non4
fropqfitionejêxti lib"; A dura linea raffina 124m7 d’ur-

I ferre.



                                                                     

, .. :LIBER * x. . .. ’4
ferre.de quum itafirfrapafita linea diuifiane: au
admit:it,qu4; anima .concÏerumt diras,b4c linea aux

Propanitur, rot parte: lm entre: film, quatuor au:
quinquefluae au: Pedex dütfdflw, 414: aliud guadui:
menfirægenw. eflè eamzlgeritmt trespede: au: faufila
Quatuorlanga [film autem lmm,qu4m 531w uaco,
omnibus peu Êfrapofitionibu: huila 567130! eis marxi-
mê qua: à. decima incipiumfimdamenra flafla: ut ni
fihancprima Ioeafafùerie, (9’ anima conceferi: antes

yuan: demanflmtianem cuiufque theoremuti: 4mn-
ngulIumfimle intefligda. Efl enim. uelut "arma om-
nium lineurum ex quazpfarum plaine menfim: [mi
debet anfimrutianale: neme. Nam a ipfiz ému; 71m
bic denaminatumflénfi ex fiefjgafin’ane quad guide»;-

Imc uox mes-Maïa. finie indicat, 7144i dzxerit n’am-

Oeîm,quæ uelut in? id a]? rationdltsprz’ma loco diei a-

re ,utipfi uoee dzflerat à cætera: linei: meionalièfur,
de quiète; moxa agit. Cuite: rei. te farfelue? memmif-J

[enclin aLineæ Êuoquc’ illi 5"; commenfurabiles, flue Ion; 

gîta me a; Potentia,fiue Poœntia tantû, voccn- a
tur se ipfæ jan-m) id en rationalcs. ’

Hielocueplaneimelligimr e56 duubue definitianièuefip
Irradiëïzx, trempe magnitudmum eammenfiemlailium,., v.

(9* Iinearumponentia eammenfiemèzlium. Oèiter ne?
niai: dduertue in hie nabis, commenfùralzilerfiue [ongi- -

’ . . - u .intime (’9’ potentmfiuepatemm mmùm, quanta au»

tianem 44112M141: Euclidegu: uoabu: coniungere;-

r.----..-«-



                                                                     

lEVCLYIDI’SÇ ELEMENTOR.
ire: ce: que moufla coniungumurfeiungereté; cou
Iran-ide. uod religiofifiime matbematicipenêomne: ui
fifient a feruareuec in bac loco, quia linea: langitudine
V commenfiembiles, fient (j quoque patentiez com-
menfiemèiles, quum de commenfiemèilibu: longitudi-

m loquereiur, addere ualuit, (9* pieutiez. cum une)
de Potence): cô’menfierabilibuæ,affofieit , tenture: . (Mec

enim lineæfientpatentiâ commenfiembilegnan côtihuô

fient (9* langieudine. Hæ uerô aïe-mû id dl rationaler,

guet bocloco calen: denominationem accqzerunc, iam
mon fient and ex [3212120 inane, id quad me: illa prior .
a ëu’rîfid fient talesfropter relation"): 7mm bahut 4d

illam.ereefienc au: longitudinefimulâ; patentiez, au:
fournie: t4ntùm,z’ffi au; gite frima loco in dicitur,
tommenfieraèiler. Prætered laïc dl animaduertendum,
«uoce: illa, langieudme ÜPOtentld,4ut170tentid un.
cum , coniungi cum illi: uocilms ’commenjîtrdbiler, dut

incommenfieralnles: illirvuerâ umbo: , rationale: mut
âirreetionalesmunqueem ddfom’, ut dicancur longitudi-

mfiuepotentia renaude: dut irrationale: lineæ. quad
Campus uidecierjzromifcue ufierpajfè. Si falune cujus;
.auidum dijcendi animi? Mo retinetame uejligiee ambo-
rie,eiufilemâ; duc); tiei dcfirds, xguifrincipiu quidê’fim

yliafiime tradendeefutuuit, ut dijêemium anima:
nudee rei notiane uererum infirmoret.,7uod (3* ueriu:

411,0 4d docendum mugi: affofirume , 1’
(la; vcrô lineæ fun: incommenfumbilœjlli r; én-

"; id fifi: Primo loco rationali,voccntur 5mm: id

fifi .irrationalcs. . ; . , eillud



                                                                     

LIBER . x. - 5
lHud inteüi ede linee’s longitudin’e (9*; otemia inconnu?-

fiirabili tu. Num incommenjîembile: faim: tannent,
ut eædem nonfim longitudineetiam incommenfiei-abi-
les,ej]è nullæpoflîenmeque bic exijlime: Euclidem age

re de linei: longitudine Minium incommenjùmlilièue,
patentiez uerô commenjîerdèilièua. lm: enim 11141187710-

fiee’t inter émule id dl renaudes. Vule autem bic linea;

omni raiiane incomenfurabilemd retendue? lon-
gitudine uac4ri chipe. (140d cum hon ira Perceftum
e e; à Campduo ,uidetur lioim’m’ cafète: maris .4:-

tulifiîfiquam fafieri: grecque cradidimt mox’ dice

mw.Qgidfit gin-13,0 azimute Muni damne.
rëudhmc uocem ËÂogsefcrtÊnff,Cx commê’mrij: Pro-

clifcire lingée-:61 «à 155m1 agoni?" frtlldtionem,
ut. îêizmr fi: contrariant en?» guis: âîMw même Mixes.

ufierfuripra lia uoce. mais: , cum rdmê’z’demfit Siam;

(9’ ëéémrdaoc oka? a? âgîaânillud. a? fixât-«flux idêË

figm’fièameque hart linea cri: cuites. .projiareia

longitude comparera ad-langicudinem a? me il»,
file: lin’eæfrimo loco,(9’ ex fiefpofitione rationalis, nul.

li: numerie referripotlequfute: 51mg: perlon. -.
nationemfi. A678 id fifrojzalrn’anu. Efl 89!me pua,
fonio linearum-alagurum 3’211"an guide)». mon?
plane incognita,nedum ou: nature cognitionê’efiegidt:

çuod guidé uoluncealiafiquifitmjyfiflêt Mm,
mm Euclide: bac quidêÎe’nlilrro-e’n. quo villd’dù’ud agit,-

çuâm ut daceacfajîione: illurum [inatten- afflopar

tianes que; ille lime ganga: i-ncerfè refluent. Vent? ce.
.- madone dicuntuf guggiemctçffinçrèïmâf’efortiq 2 ’



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.’
reddi non pareflNnm 7fi0d1fiiü06’4flt irrationale, cur

ira nomma» intelligoôurdde autem linea: dici, aune
laie A572; uacui Euclzdegnon omnino dtfi-iplicet : que?-
uis matbemntici nô’feicile huiufmadi tranflaiione: ad-

-. mittdntfid guiajrrofrieem huius rei uocîdeejfi agno-
V faimm’ferripatejl lm tranflaeiaNeque tamen hac lo-

coprætermittendüjiutofluod Nicoleeue Tarteelen geo-
metm quid Venetogt’y’ bien crudité: nabi; 71mg; non

incogniew,4nim4duertic Gainpanum (9’ religuo: ab -
eageameme: fieljô exeflimauijjè radiœsfiue linea; que:

gnadreetnpraducunt, illa quidem numero figmficabi-
Iidfid non guadreeto. n’omeerai,ueluti 10511,12, Üfimili-

humai inqudm linea; aîÀôyxçeflê id du: earum uerleo

utdrfiifddzmoe uefôfugnare connæbpotbcfi: Eucli
dis; qui ualuig-eeee uocnri fie-nie id efl ragioniilec, que:

fient adlmeani fropofimm coinmenfîeruèilesfiue langi

incline wpatenciafiue [menine unième: ex que) mee-
gm ofinianum difi’rentieu in Pleryèue buiue libri la

en extitijfig ballonne Turtdled. Neque fienê bac nihil
efl,neque ramen in eofienç omnid. E a uerô iHud afin-
mai-e non dubitem, bine cepijje nafés illiu: inieiîe’, que:

mm denfde teneèreu a eidem uetiueei terum hie libre?
traditeerumflueedaeenie: (9* dzfcenm Plerosq; omnes
dinerfi: egerin’tmt qui"): ulreriiu’frogrederê’tur, nihil

ampliueintellzgerenifluçimfi nihil intelligeeemafl-rum

guident de en re iudicitimcum ofukfuerimflèremue.
Et quadratum’ qùod à linea Propofita dcfcribitur,
’ quam gade.) uocariuoluimus,uocctur me;
Non uidep guidfleeniuc diciflofîit. r a Î *

a i t



                                                                     

ILLBER ’ ÏX; x- » 5
Et quæ funt huiic Commcnfurab’ilia; uocehtur 5nd."

Hum uocem commê’fiembilmjntellzgde finefini gade-4.

influe enlie guecungnefigteræ reflilineæ, Scitum efl
enim cuicunguefmmllelogreemmo,ee7ueele guadmium
defi’ribereyzer ultimum thearema lzbfijêcundifiuefer I

inuentianem lineie media: profareianqlix ficundum 15
theoremçe lion .6.qu4m" ubi refererù,coflige:fl4timfer

17.6.fdnallelogmmmum fcéieingulum cô’fræloenfiem-

ex «Judée»: lime extremie 45e naïade quadraio linea

medne. Simili ariane rugît; cuicunq; guadrarofdn
rgHeloêvdmmum «guide «ferioimr, er inuenteonem
tertiee ineæpraportionaliejêcîe’durn t varenne 11.6. bic

uide: nihil tale dici de quadrant (’9’ cæternfiguru,

guide de linei: amen, quorum e]? (9* longituda 0’120 I

tentiez commenfiefdleilufigurdrum enimjôlee confide-. 
ratier Cdfddtdâ, guai» longituda lneztiedini iunfiee de:-

tfflfllfldt. . » -
"QI; ueriô film: illi quadraçojniaifdficegincommë

futabilia uoccntur and id-bflfurdæ. -
incommmfëreiilie :1296 il"? 54.414545 avales gaulesfiee

rênefigurereâdiaceeï»-,à; - --
Ethnca; quæ in: inCommenfurabilizi dcfcribunt,

’ùOCcnturËMyne E: uidc’m fi iHa mcommen(u-"

tabiiliæ: fuerint qua racangabdrum laneret noça;
bunt’ur in»: lincæ.quod»fi qùadrata quidem nô

fixeflntïmerùm aliæ (111:2an fuPaBCi-cs fine fia

l K , . a. n . l . . v .guiæ-reéhlmçæ, tune up? lmeæ 111:2 quæ Lie-fou?
w me. ut

C?



                                                                     

EVCLILDIShELEM;E:NTOR.
hune quadrata. æqualia figurise rcéïil’inèis, vocen

tur hanse. 4 .
Vnum e]? quad hac loco animaduertendumputem. Cum
A mnème); effiquafient incommenfùraoilia figura, ’

fiikiungcreua’luit de Tenez? illa incommenfieifaê’ilia de;

firiben riblage? ea: uocauitjîmiliter oïAà’yxe:cum iam?"

antea laquereiur’ decanzmenfierabilili’u: .5115, nihil:

egit de limaille: commenfiraèilia dfiribe’pttèfli’dmçl

autem ea rationèjeraiermgflt, quiafietie filiifecijfi ni-
debaturœ’p’ de bûinnuiflâcumlogueretur de lineis 717 4

51m? comenfierabilileuefiek illi: uerbugfiue farina cané.

cum; Namfocenti’a linea ejl iPfiu; guadratummt ante?

diximuii .(Midfi quadratum commenfierabilefieerit
iffiç’uSJPfi quoque linea fuie quadratumlbatdï,
commenfieraèilu eritjîeltempocentia. Itaquefer di i-
niiianem linearum Commenfieralailium 5m? etiam cric. .

laierai liÊeHu: nomine Arijiateli: au infime manoir,
quem quidem non ejfe Arijloteli: ex multi: lacis ipfiu:
fiecilêinielligitur: amplifia camenfiecimt attribui de- r
beat alicui ex nobili illaPeriFaceiicorum (9’ doê’lafa - V

milia.in eo multa lege: intelligentia bornez: frincipio-
ne»: conducencia; (garum ï illudune’eÎ ,annocaoimua’ ,1-

guodfirêfiemmam tarins rei decl’afacianem cantinera
uideripefiic.’ Commenfieraleilitatcm (f incommenfie-o

rabiliiaiem magnuudinuminterfiïnutum guidez):
fierummagnitudinum confiance r Rate’onaliraicm uerà

a" irrarionalitaimffiiidmfieri53uia qua-prima lo-ï
ca lineafic diciiurmemfe rationalupaficianevtali: effi-
çirur. Alia une) linea ad illâ’relam Je!!! à": rationa- "

les;à

à ne.



                                                                     

LIBER ’x. ’ 7
[mazet irrationalegquacenwfient eidem eammê’fiera.
Me: au: eidem incammïfieraèiles. Ruzfua linea ratio.-
nabi aux taln’ difiuia Câ’menfurabili; dl linea illi 1m;

mairationali, (9* relatafiue comparata aleeri lia.
nea,quaitem froponaturprimo loco rationali; effefi
eidemfieeric incammenfieraèiluflzcerur eciam injurias

nalulcague eademlinea alteri algue alteri commen-
fierabilg’s. (’9’ incommenfierabilu,..eritfimiliter ratio-

nalue a" irracionalu. Hoc autem ideo flaquiez ratio-
nalitac,.c’y’ irrationalita: omni: fende: ex [qfitioneà

non autem ex natura ipfàrum magnitudinum quad
ramen in. commenfieraleilitaie (7 incommenfierabi-
litate aliter efi... Sun: (r communer’quadam ani-
mi canceftianes, 71445 hic omific Euclidek,’tum quia

[une infinita,tum uerô quiafieni eiufinodi,ut eae unujl
quifquefxyïitanimo modica quadam animaduerfio-
ne fiebijcere, ut lame Pojiulare uidebiiur: ex qui-
[me tamenilla; non Pratermittemm, guafinguln’ la.

cuconueniente: erunt, qualex reperiuntur in demon:
flrat’zonibua Primi (9* ficundi theorematum.

Campanueprincipij: haine libri illud quaq; infèrir;,
(Manilile: guantiiatem. mie: Paf]? muliiplicari , un
guamlibet eiujdemgènerie guamitatem imam-7a od’
quidem reëîe fiait. nam haine principij auxilio 124m.

uriner demanflratiafrimi tbeanematie huius libri. Des
illa aummagnitudinelzic. dicie,quam geametra
ceteri mathmaticitraflantmi augerifnfiii in infini-
tum.Hac loco enfin: a]? addere, quad cum alij obfiure),
Brodeur tamen luculemijîimê eradirxui’u: libro;( de in;

un"-.- bu L - Cu



                                                                     

.EVCLIDIS-ELEMENTORQ
intelliga quo: inEuclidemfcriffiQut omnes qui quid?
- matbematicifieri 04113117", fludiofi legant,uel2ementer

horionquibue egoflurimùm deàcrc me,nunquamin-

ficialmr.Qeyd ad rem actiner,id (fibuiufmadiærinei-
à frimai illud Campani uniuerfieliter quantitatem omnê’

(jiuefii ea quam continua’uacancfiue difcretafic qua-

lia dinumereos) comfrahendere. Parmi aliud efl quad
quantitaii coniinuafili conueniat,uc in infinitum mi-
- nui puffin fleur in linea. wntacunque enim decur in
farte: infinieaegminui flue diuidifoeefl,quarum rami?
unaquaque linea erit. Iflaparrâ itidê’ in alias que ean-

dem nacuram minent: neq; unquam ad minimum ex
fifliane deueniturmefifunflum quidem dicae, qua’uie

iinudjerfefit-ingeomtrid minimiEofic ut fini linea
qua am Enow,quarum quidê’efi inter fi quadâ’fra-

fortiaJêd numeno expirai nequir, icaque uocat-ur à
Pracla me; ëèie-iui.Nam ubicunque eli [effiafuee diui

fia in infinitum;ibi uoque reperitur illud inefaliile,
u quad Emmy dicunt. ocuerâ non ita- e]? in numeris. Nul

lue enim. efl numerue quem diuidenda non reducae ad
illud minimum quad eji ennuagea: quo. numeros omnes
Jejfi’. un; (’9’ ranidés: necejfiefiiomne: enim metitur

«unira. Nulliigiwrfienr numeri Ëiww. quodautem
.adfiqueneium eheorematum qxpofiiionem animi, bac
.babeioreman canfilij nofiri initia fifiefti oferil
fingnlie manum admouere;A [menuise-agar: boa qui-a
zdîeffe uidelvateerfi qua amaianiâmcrefie cradît’afiene

(fient autem hene multafloî’c defcrilaercm. N eque fane?

«eupeamfimaximefgfîimmlieno Iaëorefartamglorü’

, I fil« x



                                                                     

1. I B E R Xi 8in me irdsfi’rrcfid moremgejlum amicis ofartuit, qui -

me ad tatin: libri cô’mentationem impuleruntmt quam
Iucem rerum incognitarù’ obfcuritae deûderaret , cum

quantum in me eflet ingénu, qmntquue diuturnum
fludiii lzuimfrajiantifiima dlfi’iflinæ illud adiuuiffer,

ifjê nabi; afirrem,qua: ueritatisfludio ad rerum 4*
cutiflimarie’ (9* digifiimarie’ cognitionË rap intelltga.

: Primum Thcorema. i ’
Duabus magnitudinibus inæquàlibus Propofitisg.

1dc maiorii detrahatur Plus dimidio, 8c rurfus.
dc-rcfiduo itcrum dctràhatur lus dimidio , idqs a
fempcr fiat : relinquctur quæg’ ’ a magnitude mij
nor altcra minore ex duabüs Propofitis.

Sint dua magnitude’ne: inaquale: maqua.

rii maiarfit a: A: dico fi de a: B detraltatur
Plu; dimidio, (9* de refiduo iterie’plue ldi- . a

midio, idq; imper fiat, relmqueturquada’ a Î

magnitudo minorj magnitude 7.Nam y, on tu.
multiplicata erit tddê’aliquâ’do maior ma

gnitudine a Amultiflicetur (9* fit A ç miel 0- ,
ti lexquide” 7 : maioruerô un a: 5:. - au
diéeidatdrque A e in farte: aquale: 7, .
qua fint et z, tu, n s : (9* detrahatur de a: A

Plus dimidiaefitâ; 5 a . rutfiee. detralaatur y Je
de a gifla: dimidioJîtq; a x , id ’ue eô ufq; - *

fiat, once diuifiane: magnitudintk a 5 totfuerint quoi .-
fient diuifione: in magnitudine a c. ’Sint igitur diui-
jione: 5 le, En, t5 totidem numero quoi fient diuifianet



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
Si a, 2:, en. haflenm conjiruflio:deindefè-

quitter demonflratio. (figiez maior eji et e Je"
uam a fi, (9* detracrlum efl de et e minuit

dimidiofiiltcet u 1., (qua quidem de- V -
"agio intelltgiturfafla ex fieperiori di- x.» gl
uifiane uifiue’ magnitudiniM e , in parte:

aquale: fi 7. diuidendo enim minuitur 0-
magnitudo , fieu: augetur multiplican - e 1; -
do.) de a: 5 uerô detraflum d? flue dimi- r
dia ,6 mefiduum ergo a A off matu: refidua
I œ,quod (9’ ueri imum eji,(9* ad cogiti- la y è-

dum fiecillimum , ad principium iHud
reniocetur (qualia multajient in animi; hominien: 12:3.
nitue infita) refiduum maiori: magnitudin’ie quideQ
trafium dimidium-uel menue dimidio , cf]? main; refi- ’

duo minofiefofi detraflum plus dimidioe Cum itaque
a nfit main: quàm t a, detrafiu’mq; fit de u et dimidiii, .

nemfe u z: (9* de a «fit detraflum a x,quod eflPIm de;

midio totiuco a: rcfiduum ergo et: rifiduo a- x me»;
reji,ratianefrincipii modofcrifti. Acqui et: d? aquale
7 ex confinjie (9* fiePPofitione: ergo etiam magni-
tuda 7 ejl maiar magnitudine me .- quad idem diac [i
dicatur , minarem eflê a x 7.relinquitur itaque de
magnitudine a: 15,magnitudo au minor ea qua ex dua-

buefrojaafitu miner craand crac demonflrandum.
D5550 autem illa Kawa; , in exemflarigracofzofiponê’.

da efl ea uerba imine Je œpëûæm tu? Mm; qui;
imagéuzoaflunc ordinem in demonflratianiom Per-
petuâ minet Timon, quem comfofitorium notant; - .4

.Nunc

du



                                                                     

I man à x:î : 9*
Nunc autem enflent-u: refialutarium’ fer fiflogifinas
refiluentestbeorema in fiea Principia endemonflraéi-

lia. Sic ergo agamie: Omnio magnitude menor a z,
efl miner y. Omnis a x e]? miner A z. Ergo omni: a: efi
minor 7. (neiodfi cupùfrofiue accedere ad terminas
tneoremati: :[ît maiar mima- , effi’ minorem
altera minore ex duaoue ina ualièue fropofiti: . mi-
ner uerô fitilla par: prior tZearematu duaâue ina-
.quali5ue magnitudt’ntômprofafitu, de maiare deme-

u-flafarte dimidia maiore:iterumq,- de refiduo,tali can-
einuata-deirafliane ferpetuarefiduù’ iffitm .Mediu:

terminuefit,minarem effi altera magnitudine,qua a-
quali: efiiffi minori ex .dualvue Profofitix. itaq; dires,

Omni: mgnitudo menorqaltera qua aqualu’ cf! mi».

narine duabuelerapbfiiit, eflmnarminare equuaaur
fropafitisl Dual)»: ineequaldmetmagnitudinibuefra-
fofitii, de maiarel’detrafla farte dimidta maiora-iti-
démq’ue de refiduo conunuata talc" badiane farfe-

jtua,refiduum eji;.magnitudo miner altera quaaquae
lie minori exdualiueprapofitie; ’ Erga duabua ina-
qualiâueprafofitie magnitudiniâue detrafia (5re. re-
fiduum eji magnitude minorzminore ex dualzueprofoë-

fitie. MaiorfropofitiaidifrtncipiumI indemonfirabi-
le (9*ferfe notum,quoduniuer[aliue dicifilet, qua a-
qualia fient interfi , ad idem codent madofe Mes?
1e." Minou me pnbarur ex illuuerbuîdemonfira-
*tionu.Refiduum ergo a z refiduo a imam dhquad id?
n’aie: aefi’de’ea’tier a n eflëtmineuquàm in. Si: ergo

Mogyîetwyeeèmfilmiwm "3 fluateedrqwmlad oie-l
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menta,’quamadafôlê’t utigeametramtpaucioribue uer

bie concludateer demanflratioxompromptiueab intel-

lefiu noflra compraleendatur. Prime) quia compafita
,eliprofofitio minora, qualita’e illa, adieéia Çfradi-cato,

qua aquali: dl minori, Probe-mer ex ronfinfie 011-4 ë
fajîtionejrracedentibue.Maiorem uerô terminuminef-p- r

fi minortficfrababuflefiduù’ minem ex duabue ma-

gnitudinibue inaqualibutprapofitie, detrafioq; dimè-
dio de maiare:de minore uerô detrafiaplue dimidioàçfl

minus refiduo maioru.Sed a: n ejirefidieum minorieex
duabue magnitudinibue nempe ex a me et (me. Ergo a a;
eji minutrejîduo maiarit.fèd rcfiduum ma’iorie d? la a,

ergo au al? mime; A :.Maiar uerôl cô’traffa eji ex prin-

cijn’o uniueifieli. Si ab inaqualtbue inaqualia aufiraî,
:refidua fient inaqualia,(9f-mitiue id quad re’fiduie’ 43-, .

eiue à quaflue ablatumeli. (Minium ad minorem
frapofitionem attinet, illud filum Probation: indiget,

. Ct n ejfe refiduum minoris.primô refiduum ejjêpatet, ’ex

fieffofitianeÆLiegd uerômagnitudo-e «(cuites refiduum

eji a n)fit minor magnitude u Infant ita.Refiduum mi
otarie magnitudinis ex duabue inaqualtbiu’, detraéïaé;

(menue dimidio de matare:de minoreuerôfluedimidta,

tfi minou-raffina maioris. Sed au eji refiduum minorie
.ex duabue magnitudinibue inaqualibteefletrafioq; mi
une dimidio ex maiora A «de minore uerôtuæflfto: di-

midio (9*c; Erg-a a a efl mima; refiduo maebrisfed refi- .

lduum maioru efi 41.ng a fiminuequàm A u. Ma-
iorfatet exprincufio indemô’jirabili; Mineur Cuerôpro-

Jetienprimâzqdeid tafia raftduumlffiabumexfitffee

U. fittane,



                                                                     

fitione,profter dmafiionê’faflam. (Mail uerô a ,3 fit

minor quant et e,patetfimiliter ex juPPafitione (gyrin
cipio:quamlibet quantitatem taries-120]]? multiplicari
0c.AdduTlteonb’oc quoq; tbearema uerum e[]e,etiâ’

fiparte: detrafia fine dimidia. Qujd uerô dicitur in
theoremate; Sidetrabaturplue dimidio,eô lamine: ut

fiminue dimidio detrabatur, non fimfer uerumfit ne
fiduum a]? minier-minore ex-duabuafropojitie. r

Secundum T heorema; ’ ’

Düabps. magnitùdinibus Propofitisz inlæqunlibuàî-

fi dettahatùiî fchipér mihor de maiora , alterna;
quendam detraéïionc,”nccq’uc refidùum * unqüam

metiarur, id (quad ante e .meticbatur, incom-
l».i. e’.L .’. . Q. le ..mcnfurabilcs unglllæ magnitudmcs. -

Sint magiitudines du inuquales a: 5,7ll:mindrq;fit a: ne
detrafiaq; Fer detrae’iionem’ alternatim, (9*jêmfer aï

tinuatdminaretde maiari : id quad relinqui-
tur ex ea quie maiorfieerat ante detrafiionê’, y -
nunquam metiaie’eribac iffiem,quod antequd i! *

id reliquumfieret, metiebatur maie rem ma!
.l e

magnitudineau 5,7 AQOdfiflQç’g illud cô’ a 7

tinuo afirmae,commê’fierabiles eue me. Por- 4

rofifint commenfiirabilet, inetietur en: que i
dam communie magnitudaf’er difinitionem b

linearurm Commenfu’fabiliiim. Metiatur ita - a e a t
quefifierifoieflxdqiiefirçsdeerabaeiirque damant

.. R a D

gnitudinemDico incommefierabiletilla: eflè Î e

77

il
i41 ,

x..:r



                                                                     

EVCLIDISgELE’MENTOR.’
magnitudine 7 riper: quadamgputa A2 qui:
fit aqualie maiari magnitudini eus: autfi a-
qualie non erit,fit tamen buiufmodi,ut illa.
miner magnitudo «,5. aliquot uieibue repai- i

ta,refrafinter un»: mgnitudinem r1 z. bac. d-
enim eli quoddicttur,magnitudinem nume-
tiri A malique detraflionefaéia, minoris in-
qua-m de "maiore,relin quaturex maioreporg I

rio quadam 7 z minor magnitudine a: 5. hac I
uerô di quad diciturin theorernate, neq; re- 5 3 Ê
fiduum un uam metiatur quad ante je? erat, Simili-b, . ’
t’er de a B etraliatur partie) quadam B le aqualie ma: il
gnitudini y z,relinquatdrque ex ea detrae’iione porno
a u minor quêtent a, idqucfimjier fi 11’4on fiat,filtem

dum refinquaturquadammagnitudo. miner m’a;
gnitudine ubac enim tandem euenire necejfe fiferfri.
muni theorema buires, Si prokafitiaillu magnifia;
tudinibue inaqualibue a 5,ç,(quarum’- ruiner ex con-

[enfu (yfiepfojitiane tua erat diane enim pafieijli - cf:
communem menfieram duarù’ magnitudinurna un. a,

itaque minorem alterutrajde maiora a A detrabatur
flue dimidia,itémque refiduo lefimdimidio : ira-A

que relifia au miner quàm a mnem ca quand i
jirufiurampertinê’t. nuncaddemanjiratianemueniaë

mue. Cura iguurmagniruda e metiatur magnitudinï
a gifla uerâ a Ametiatur A a; uiam; metiarur fimile-
ter magnitudinem ærfercommnnem. ciceptionem. si
magnitude quadam metiarur aliam, metietur-quo ne2mm «un: 45:4- wmrdwwnfimile aulne.

7
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affaliez? Campanut in numerio inter principia flirti-
mthaque e metietur A z.eadem etieï magnitudo e metiu

tur totam magnitudinem 7 A ex’tuafiefpofitionefojeï

tum enim ejieam fi? communem menfieram ambario’

a: 5,7 AEŒo s metietur 0* effum refiduum, quad a?
7 z,[2erillam communem conceftionem, (La! magni-
tudo metteur aliam totam, (9* partent ab ea detrafia’,

metitur quoque reliqueï. Idem in numeru pafieit Cam-

Panue; Cum icaque e metiarur 7 z: 7 tante»: metiarur
a lîlffi. quoque e metietur B :ferjuferiarem-illam con

afttonem.Atquu metitur tatam magnitudinem-a B:
itaqueper almam conception? metteur refiduum. a Il
Metietur ergo maior magnitudo aliam je tpfie minorê’;
bac autem fieri nullo modo fotqfl, ut ante diximuein-

ter principe; . Non . tilde! magniucdinest ce 5,7. A
metietur ulIa, magnitude. Incommenfierabtle: igiturr
errent «.5,- 7 a. Duabue icaque magnitudinibue [tro-
Italien inaqualibue et car. quad demanflrandum erat.
I Hue demonjiratto comme fer-’dedufiianem adi
impolîibile. Pofitum effenim- contradifiarium- conclu-

fioni: uerunreex qua propojïtione Fer pluie: gradua
fillagifmarum deuentum off tandem. ad r 3&7ququ
fifiem’um eji, trempe maiarem magnitudinem effèiqua

minarern metiarur;era ergo ex uerit- nunquam col:-
Itgiturfalfum:nunc autemrconclufi ejl bacfielfitaemea
cej]e pofitionem illam. tuamfielfim excitifi. quad ’

iffimr per- deflrufiianem confequenti: ofiendt [rafla
tradunt dialefiicia Payant autemeji imaiarem mari:
peineremquad [04320013 erat ad illud entendent;

’X



                                                                     

EVCLIDES ELBMENTOR:
dune magnitudine: a: 5,7 a effè commêfierabiler. fêquié

ver ergo antecedenefiilfiem que. Incommenfieraa
bile: ergo neceflï’ eji (Æ: 5,7 A. Vcrum ex quibue me.

dijelrraceflerit illa conclujio fan, maiarem magnitua’

dinern metiri minorent, uideamuefter refilutionê’fitq;

fidogrfmue buiufmadt * 9 Omnis" magnitudo metien: to

tant ma nitudinem a a, (9* de ea detraliamæ Amen;
eur re i une amMagnitudo c eji magnitude mettent
tatam a: 5,(9* detraéiarnu a. E rgo magnitudo e meti-

eur refiduum a: u.faI[a e]? conclufia ’, quia [rafitum
au ejfi minorem quant gMaiorr di’indemonflrabilu,cô’

flafla ex principio uninerfili :Aquod ’quale effet, and

retulimue. Minarisuerôfrobatia quiaflura cantiner,
bincpetê’da ekarimà’exfuppofixione magnitude» une-v

titrer totam «Adetnde quad eadern e metiatur detraç

&amPartem que: eflxgitafrabatur Omnie magnitu
do "retiens magnitudinem 7 t,rnetitur (9* (5,704017;
men’tum metitur 7 Z,ergo s nouum-(9* a Je. Maiarfig.

militer ejiferfe nota-exprincifio uniu erjali: Quai-un
que-magnituda metitur aliamgmetitur (9* eam’quani

qui; metitur. Miner uerâficfrobacur Omnis ma nitre t
da metien: tatam magnitudinern 7 ment-dura ” a z,
metitur (9* rcfiduerZicmfliÂuflomm magnitudi-
nem 7 A,(9* detrafid et z,ergo (metitur 7 z. Maior ite-
rumjterfe nota eji ex princijrio. Miner. uerô quia duo
membra babet,itafrobaturrRrimô c metiturrota’ ma-

gnitudinem 7 a ex fiepfofitianedeinde queid eadem i
metiarur et z,itaf2robandii eji’Omnie. magnitudo me-

ntis a amariner (9* a z quam mentent; sa meneur 0-55



                                                                     

L I BER X. a à;
ergo Ë metiture’9* et z,quam metitur E 3.Maior unifii-

m4 efl, (7176775 nota. Minarê’uerôfielfim cf]? ideo M7

cal]? eji,quia caufie fuit illiue conclufionie falfie, nemjre

quad maiar magnitudo minorê’metiaturÇNon erit ita-

que e communie menjiera ambarum magnitudinii a A,
7 A.Idem referiesfi queïcunque aliam magnitudinê’po

fieerie’jtro. communi illarum menfiera.era ig’itur nul.

la refeririPOtefl,erunt illaneagnitudiner incommenfie
rabelex, quad demonflrandum "erat. Ex hoc elicitur
glace-pet flue corallarium a defiruéiione confequentir.

’ Si du magnitudine: inaquale: Prapofita nô’ uerint

"incommenfierabilegfidfuerint commenfierabiles: con-
157114th detrae’iione minora alternatimfaiia de ma-
iore, necejfe cf? refiduum metiri id quad ante je. mette-l

bretter. A Tertium Thcorema.
, Düabus magnitudinibus commenfurabilibusde.J

Il tis,maximam inarü cômunê mcnfurâ repaire.

Sint data dua magnitudine: commenjierab’ile: et 5,7 et,

quarum minarfit a ts:oportet itaque magni-
(tudinurn a fini A maximam communem men

fieram reperire. Primum magnitudo a s
aut metitur 7 «tu: nëmetitur. Si itaque a A. a; e
metitur7 nfiquam quoque ce? metiarur,urja

rergo a a eji communie menjiera magnitudi-
i euem a 5,7 et. Manifiejium [and » efl- maxima’

quoqueeam ambarum menjieram commun? " -’ I
ejfi,Nam nulla maior magnitude quant a A ’ i
lmetietur ipjèm g .8. Sed ne metiatur a a mie-5* i5 Ë î



                                                                     

EVCLIÀDES ELFEMENTORÏ
ignitudinem 7 a. Detracïa rgitur fer mutueï
detrac’iianem minore de maiori, refiduie’ me- ’ q, .

eietur aliquando id quad ante je eflper free-
. ceden: corallarium. Nam data fient magni. a, en.
. tudine: a 5,7 et ej]è commenfirabiles. icaque 3 ’

magnitude) a: 5 metienda e apartem magni tu 7.
dinis7el,reltnquat magnitudinem c 7 fi a 5 .
:inquam minorent. uerâ e 7 metiendo ma
gnitudmem a: 5 partîmagnitudzni: a5,re- il
linquatfimilitera; [es-7 enquam minorent. P æ 1
un uerô a: t metiatur magnitudinem 7 e. Illud autê’efb

metiri,id quad ante fi eli , guida nihil relinquitur Poli
menfierationemfifiambaéknue’ conflrufiiofequitur

fiatim demè’firatio. Cam a t metiarur magni-
tudinem 7e; 7 s autê’metiatur z 5:e.rgo a z metitur ma-

gnitudinem z 5. Sed: z metiturfiijzfiem: ergo a; metie-v

tur a: 5.Sed quia a e metitur a e: ergo a: metietur-n a!
Sed eadem a: metitur 7 e:totam ergo 7 et metietur:irg’a
a: metietur ambres magnitudine: a: 5,7 et, carqu; e5-
muni: méfiera erit. Dicapraterea ilIam cl]? commun?
utriufque maximum menfieram. Cue’odfi nege: illam

ejfi maxima»: menfieramxrit itaquemagnitudo qua-4
dam maior quant a z,qua metiatur utramqueee 5,7 A.
ca uero fine. Cum igiturper te a metiatur a 5; au- *
terri a c metiaturæ mergo u metietur e et. etiam riper
ce meneur totam 7 mergo metietur-(9* .refidutï 7 e. Sed

cum 7 e metiaturz 5,etiaim u metietur z 5. metizur uerô
eadem piper te cotant a C:ergo metietur (9* refidurï a: a.

Itaquemagnituda maior metietur minorent: quad fine

fieri



                                                                     

lL-IBER.. X.» ’ 13
fieri nunc modafaiejl.NuHaeg5a même ma-
gnitudo quarre a: z. metieturutramq; a: 5,? a: J,
ergo a: z a? maxima earum communie menfie

ra.Duarum igitur magnitudinum comme». a, 7..
fierabiltum a 6,7 airepertadi cornmunic mu- , 3* 7 ’
xima mê’fura,nem12e art. quad fieriendie’fieit. I

h Corollarium. . . v - . ,-
Ex bac cô’cludieur,fi magnitudo quapiam dude ’ l l

alias magnitudines metiarur,rnettetur quo- I l
que (9* communem’utriujq; ’maximam mêï P æ 1

jurant.- l Bac coronariumprobatur ex foflrema parte
-dem5jlraeionie.- Sint dua magnitudines a: 5,7 Aqua-
rune fit maxima communi: menfiera a: z: fitporrô aliam

qua etiarn metiarur utramque a 2.37 Il. dico magnitu-
dinem etmetiri a z.Sinteædemfieppofitiones qua; modô

pofieimue. . Curn igttur u metiarur a 5:4: 5 autem me»
A nature mergo e metieture ASed a metitur etiam tord

7 dunetiet’ur ergo (9* reliquum 7veeSed quia 7 z metitur,

ganga u metieturz cfid metitur tarant a: 5 : metietur
ergo (9* reliquum,quod eji a Zinga in metteur unique

a 6,7 A,metietur (9* maximum utriufque communem
menfurammempe a(.DocetProclm dijfxrentiam inter
problémata (9? theoreneata geometrica a; ejjê, negro-

blematafint ou qua profanunt aliquid fieri oportere,
c qualiafienaomriiaqiea uerba infinito concilriunturmt
1 :rèferi re,ceî]iituere,jêcare,’(9*fime*lia. Tbeorernata ue-

riflent qua afferendaponunt (9* dqîniie’ede unoquaq;

accidente cuiujquefiebiefli,qualiafie’nt duafrrima bu-

.iiee Iibri. Hammam 3.1’rçblema (Il, Huiu: ergo fra:

A
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EVCLIDITS ÉLÉMENTO Re.
’blematio demonflrationem fic refiluere na:
agame. Primüm- aggrediamurpartê’ed qua 1’ Î

üllogifma direerio- (9* catego rira mon: go- t
fiemmagnitudinê’az eflècô’muncm- menfiera’. m si

magnitudinu’uC,7 mamie magnituda mai *"
tien: mgnitudinem e 0* e a,metitur tatam-
7 A Sed a: meneur-7.; 0* e mer-gai: tmetitur

la l4

tatam 7AMaior pace: ex frinafiaindemonc z L
firabili. ancù’q; magnitudo-mctitw dune, p à .-

metitur etiamcampafitam ex illuxuiuafimi -

n

[fq a

. le Panic CM4"!!! in-numerir- intarfrimifia :librife’lu

(me. Minorupars edaquod et z metiarur7 e, parafer
carallariumflcundi- theorematie a wifi uerô eadê’u ZÎ

metiarur e n,probatur* Omnie magnicuda metien: a: 5,-
meneur-ne menfieratam abc 5- 58d a: z metteur: 5-: er-

go «ameutant e.Maior-patet ex principe. Quantum;
magnitudometitur-aliam,metiturquamcunque men-

fientant abea.Minorê’itaprnbabuaOmnu magnitudœ

"2&an magnitudine: «1,15, metitue 0: tatane compo:
fitamexillis ce C. Sedan: metitur a z, z C:..-ergo et tgmetitur»

totam«.5.Wior-exyrincmiœeodê’futet. Minarirparr-
quad a metiatumzyatet etiaen mon, quia omni: ma»
gnitudafe’epjam metiturger-unitatenr. (lu) d nervin z ;

metiarur- z-5,probaturfice Omnis- magnitude metteur.-
7e,metitur(9,* 1-5 menfiwatdab 84.5641617000?!" 7 e,

ergo a: metirur a 5. .Maiarpendet ex princerie . Miner
etiamfendetaeac and diffinNuuc uerô,r99at[rerfiquè’é

diaprer: illa demonjiraeionir,equa afii’diiur magnitudi

arma (communem utriufque ce 5, .7. 4.menfierdm 1’ a]?

paterne
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præterea maximam ambarum cô’munem menfura’bac

.autemfitfer-dedufiionem adempefiibileaNamfineger
viflam a; cf]? menfieram-maximam communem utriujl
que magnitudini: a 5, 7 afitalia maior 711Mo: z ma-
xima communi: utriufiuemenfura quajita. Tuncdi-
ca te dedufiumiri ad illud impofs’ibile magnitudinem

maiarem,rnemfe a metiri minorem,feilicet «z. Manen-A.

tibia; enim lm quafiperiuepafitafienr Omnis magni-
tudo metien: tatane a: 5,2’9’ de ca partent detraciam

"Z 5,mctitur (9* refiduii a: z. Sed u metitur totam a 5 0*
detraflam z 5.-.ergo mutinera z. Maior indemô’jira-
bilie; Minorficprobatur. Prima»: u menhir tord a: 5 ex

euapofitione. Chenil uerô eadem u manieur-z 5,
Omni: ma tænia metien: 7 e mature 5 quam 7 e me-
titur e Se ’I meneur 7 e,ergo u metteur; 5. Maior rur 9

(fient nâ’ egetfrobationeMinori: Probatiobinc deduci-

cur.0mni: magnetudo metien: totam 7 et (9* majeure?
et e, metitur 0* refiduu" 71.5Mo metitur totam 7 et (9*

ûwpartàmfl s,erga ira meneur 7e. Main-item efiin-
demonflrabilu. Minorispwbatianïfic deducer Prime?
quad ita metiatur totâ’7 A,Patetextuafofitiane.erd

uerô eadem e metiarur a (je agas * Omnis magni-
tudo niaient-a 5,metitur A-eimenfierat’am ab’ea . l Sed n

metitur a 5.: ergo a metitur et "e . Maior eli indemon «

jirabilie. Minorfaret ex tua Pofitione quido uoluifli a
elfe communem maximamneeqfieram utriufque nife.
a 5, 7 A. ex qua quia fiquitur illa cô’clufiafalfiejcilicet.

maiorem a metiri minorê’ a: z, necejfe illeïtuampœ

Aficioncmfaljam enneigé-matu flouerie fequijaéfiem



                                                                     

EVCLIDIS ELB:MOE.’NTOR.
comfertum diÆrgo e non erit communie utriujque ma
xima menjiera. idemq; fietfi queïcunq; aliam Pofieerie.

Conflat tgitura: z ejfi’ communem maximam utriujque

menfieram. (Land autembac frablematepropanitur
inquirendum ,id lice: in theorema conuertere colle-
fia fiemina tatin; demonjirationi: , fropafitic dua-
bue magni tudinibuc in aqualibue 0* commenfierabi-
lebuefi minor metitur maiorem,illa e]? communie ma-
xima utriufque menfuratfin minue,fafla mutua detrn
fiione quandocunque refiduum metitur id quad ante

fi mettebaturpfiremo, illa eficomrnunit utriufque en?
fiera atque ea maxima; Simili ration: Poterie ex quo-
cunquefroblemate theorema «fiacre. A

Quantum Thcorcma.

Tribus magnitudi’nibus comtfiehfumbilibus datis,
maximam ipfarum communcmmcnfuram r65

Pente... a .. A l ’ .
Sint data ire: magnitudine:Icô’menfierabile: a, 5,7, apar-

tet iffierum communem maximam menfieram rqreri.

re. Sumatur maxima communie duarum I
friarum a,5,menjieraper praceden:
blema,fitq; mhæt magnituda n,aut meti- v-
tur magnitudinem tertiam qua efl 7, au:
earn non metitur.metiatur12riuc.Haerie-
nu: conflruëiia baiera fartiomunc ad der--

monfirattariem. Cum itaque A metiarur 7, I
metiatdrq; magnitudine: «,5,Ergo A me-
tireur «,57;- ipfarquue communie men-



                                                                     

LIBER X. 15fiera eji. Praterea banc efle illarnm maximam com.
munem menfieram conflat bac ratione. Nam nullee ma
gnitudo maiar quam a metieturillae «,5,
7. (yod fi fieri [rafle defendiefit magnitu-
do e maiar queim et,quam dieu metirz ma-

gnitudine: illa: a,5,7.Cum itaque zfer te
metiatur a,5,7,metitur dumpriore: ex il-
liefcilicet «,5: (9* fratere’a maximam c5- ; 1
t munem utriujque menfieram,nempe riper 7 » I

orollarium racedê’nEr e mator uam d’3 7&8C 1’J,metietur iffiem n,quo ejiimjeafliZileSed ne metia-
tnr A magnitudinem 7,laocprimum dico magnitudine;
7,.n cf]? commenfierabiles. quad ita demanjiratur. Cu»:
fini commenfierabile: data magnitudine: «,5, 7, metie-
tur emprafèfio quadam magnitudo quafimiliter mes- ’f

i .tieturfiparatae ex illi; dans a,5. (Mare metietur quo-
que maximam communem utriufque menfieram,nem-
12e n.Metitur etiam eadem magnitndinê’ 7. (Mare
metietur utrdque 7,J!.Ergo 7,4! fient commenfierabile:
ex dqïnitione. Sumatur itaque maxima communie ne?
fiera ambarum 7,a, et ’; .Hafienne canflrufiio imine

partie,nunc e12 deman magana metitur 4,0 et
metitur magnitudine: a, 5, itaque e. metietur «,5. meti-

turpraterea magnitudinem 7. Ergo e efl communie en?

fieratrium a,5,7. Dico autem illam etiam eflê mais
mam.Namfifieripotefl ut s non fit maxima menfiera
communie trium a,5,*7,fit quadam maior quant gend-
gnitudo z,metiatiirque tre: illa; «,57. Cqu; z metia-
tur a,5,7,etiam metietur a, 5, 0* effarnm maximam

E a;



                                                                     

EVCLIDIS EL’EMENTSOR.
communem utrinfquc mcnfierd, ncmfc a.

Metiturfraterca tmagnitudincm 7.
ergo z metteur 7,40 ambarum commu-
nem maxima mcnfieram, trempe a. Maior .
nidelicet magnituda minarê’bac nero fieri ,

nuHo modofatcll.Nulla crgomaior-quâm I I
e magnituda metietur magnitudine: a, 5, ces? a g -
7.Ergo e cfimaxima triune diflarum communie men-
fierafiquidcm a non meneur mgnimdincm 7139:1
fiel metitur 7, effleurent cric communie trium maxi-
ma menfiera. Datte igitur tribue magnitudinibue com
menfierabilibne , rcpcrta communiemaàci-
maemcnjiera,quadface’cndum crac.

l - - Coradarium. . ,Exboc manifejium relinquitur,fimagnitudo ne: magni-
eudine: metiatur,nretiri quoque maximam commu-
nem iffierum mcnjàram. Similiter ctiam in fluribnæ
magnitudinibuc maxima illarum communie menfie-
ra manieur. In illu quoque uerum cri: bac corolla-
re"um.Huiuc ’corollarij demonjiratio cantinetnr in Po.

i firent? uerbic Tbeoni: . itaque dicer Sint ne:
magnitudinc: a, 5, 7, quarum communie maxima men-
jierafit efitforrô alia ueluti (,iffie quoque metiêÎv tre:
illa: magnitudines, dico z metiri e. Demonjirationê’an-

ce»: require: ab illi: nerbi: . Cnmq; z metiarur «,5,7
ctiâ’rnctietur «,5 ujquc ad ca ucrba Maior uidclicct a

Hac dcmô’jiratio quia uariaepartc: babet,fingula uc-

râplnribmfiflogifmu cô’tinîturfingillatim omnes re-

filnemneÆr-imôfia communie maxima menjura’ant -

. barine:



                                                                     

mon x. r5barum a,5. metiatur 7 fer fâchaient cjiiinagnitudinem

a fie communem mcnfieram; magnitudtnum a, 5, 7 .
Quod ucrô eadem Afit-carumdemcommuni: menfura;
maxima,lrinc liqucaper deduiiionetn ad idud i impaya-

bile,Maiorcm- magnitudinern metiri eam quafi
minor cf? . Nam fi negae a e[]è maximam mufle»
ranz, fit quant]: maiar quàm a uidelicct e. meticm illa:

c,5,7.Ex-bocfi*qnitur e-mctiriipfim.a,quodfalfiem
(9* imfojîibilc, cum maior non metiarur minorerez.

Omni: magnitudomcticns «,5,mctitur et maximam:

«,5. menfuram. Scds metitur 4,5: ergo mtitur ululas
iarpatct,quia colletin ex corollariofiepcriorzit- proble-
matu. Minorpatet ex tuaqiafitianc. quam tamenfiel-L
fim cflê conflat, quia. caujàdlfieljetaeù illiu: ex en com

fiqucntie. Vcrum ejiitaque enfle? communem (9em-
ximam trium menfier’am,fi moda et metitur 7. Sin-autê”

ânon metiatur 7,illud imprimie- uerum cflê dico.(quod7.’

ueluti lemma quaddeîdcmonjirandeï eji-anteqnd carier
ultcriue).ma I itudinc:.7,a,gœ aô’mê’jùrabilcs. Qm-

i ne: magnituiîtc: quai cadê’mêfiera metitur; uidelicer

(fient cô’mcnjierabelc:.Scd 7,41 fient magnitndinesquaew

eadê’mi’fiera metitur uidclicet l. ergo 7, a faire comme:-

rabilèe. Maiorpatet ex dcfinitione. Minorpatct ex eo,.
quia n,5,7,pafiiafient.cô’mêfierabiler fer cô’munê’

ra, uidelicct efic itaq; probabiturOmnis. magnitudœ
marâtre: «.557,mitur clampions (9* maxima’mêï’

fieramduarüpriarie’ W mirer corallariumpracch
demi: tbcorcmatu’Æed rmctiturtrcx- a,5,7. crgoe mea-

aitur a. (agitante?! metiarur 74men ex gofitionc. C1; ,



                                                                     

EVCLIDES ELBMENTOR.
i irur a metiarur utrâ’q; 7,.n,fèquimr ex defim’tione dm

à; 7,4l! efl? cô’mêîùmbilenSit maxima cô’muni: méfii-

- r4 iffirii 7m, 71m uoceturs. Dicafrimo c. cl]? c5
mnem menfimïtrium «,15, 7 fic [araba-i. Omnis m4-

- gnituda metiens A, metitur me, menfimmu à A. Sed c

metitur A , ergo à metitur «,5.M4iorf4tet exfrincipio.
Mi nor uerâ exfitffofitionc glanda pofitum efliffàm s

e e maximam communem menjùmm chauvi-7,4, ex
eadem etiamjùffofitionec metiebatur 7.Ergo t meti-
tur afin, fié; earum communi; menfimz. Dico præ-

m tercet tandem 9. effè communem maximam mcnfùrdm
earüdem triumfin minm,e[Io magnitudo quædà’ m4-

ior quàm c mené": illégfité; z. Ex harpofitionefiqui ai -

debi; iHud idem iqujîibile,m4iorem z metiri minorïc.

* Omnia’ magnitudo matie»: 7, A, metitur; communem

maximam utriufquc menfùmm.8ed z metitur 7,45m-
go z metitur z. Maior 124m ex corollario fiferiori. Mi-
ner uero itaproèaærÆrimô quad a metitur 74mm ex

flffofitione,7ui4fofitü d? mm metirifingulds a,,6,y.
(agui ucrô adam 2 metiarur Afrolmtur. .OmniJ m4

gnitudo men’en: a,B,metztur’0 A communem tartuf-

que maximam mê’jùrçzm. Sed a metitur «,5, ergo z me-

titur AMdiorlmtet ex coroüdüo. Minor herô à myofi-

ta efflquæ cum fit unica maffia illiwfizlfia conclufionù,
natal]? e]? iffizm 71’407; fizljkm eflÊNulIa trgo alia m4- ’

gngtudo 7142m refit commuhis :illarunètrium maxima
Imenfimt. Ho: autemproblemapote: "cligné; in fir.
m4»: thcoremdti»: 170c modçr Si-mèzximd mFfitm du-

m rumfrimdrum ex trié»: commenfitraèiliëm magni-

tudmilzm-



                                                                     

LIBER . X: . 17endinièu: metitur tertiam, illa ejl communi: maxima
menficrd triumfin minw,m4xim’4 "renflera renie (’9’

maxima: menfime duarxmfrimarum e]? rimant: m4

xima menfiem triant. l ’
Qgintum Thcorema.

Cômëfuràbiles magriitudincs inter fc roPo’rtioQ

né cam habcnt,quâ habet numerus 3E numcrû.

» M4 itudine: dicù’tur inter fi Proportionem imbue, qui
fie: emmena numerum, guida. guefroportio’efl u
inter i114»: magmmdinegea repm’mr inter aligner. nu-

mero:,utputafi magnitudo m4 nimdini figue! :7144 -
lis, ne numerus; mariera z: ne dufla, ne numerw 4.
4d 2.5er tripla , ut 6441 2.: ne! in alia guettai: multi-
PlieifroportioneJdem deflperfartieulan,fimagnim
dofitfefiiuialtem 4d magnitudinem, a: numerus 3 ad

’ humait-m 2. Idem de ahisfiecieèw.fnperfartieuld-
" vis proportionis. Idem de faferpartientifie multipliai

jùPerpartirulari,e’y* de multiplia fiferfdrtienti, que

fimtomnid Profonionum gener4,7uæ in examen: relie
rimeur. , Sint magmtudine: commï- v I

fiable: «,5. Dico habet? fro-
fortiori"): interfi, quà’numerw ali- I l

354i: ad alignent ahi numerum. Nm:Î
tumfim commenfqmbzle: u,-B,-jït 71.5.

m muni; un? méfiant? gantier 7 me- ,
un" ce, (1d e]? quotparte: refemïmr ’
in: æquale: 7’) tût. fintynitdeenin;

Mm; A; guadermàradm 7 me . a ,

d A ’ Fz



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR,
tur B, to: fintuniIettesin numeroe. , ;
Seguitur demonflratio. Cam itaque ’
armeriezmr « tarie: quo: fient unitar- 2
te: in a rumen, ipfdgue unira; mena
:ur numerfi A tories quo: fientin-iffô.

.1 mitan. totidem ergo media-jà me- o.
rieur «,quot mamanim metitur me ’ I Î A : I .
memm A. Ego 7 eandem Proportlov -*’ y p à è-
nem 12412:5" «des, que: «une: 4d me.

uerum apex contieifdm etiarnxlzrofortivnalitdtem en;
vit a: «4d 711;: momerie: and ummtem. Rwfimz cum

7-mtidtur c tories guotfimt unirate: in nameroume»
tiarérgueunim numerum; toriesgnotfimt in eo «nib

tarama: uitibw itaque-y meneurs , qui): embêta a»
mitametiwr numerum «Ergo fer æqxam proportio-
ualitatem (banc uerô and: Euclide: si amas.) 7144m
ffopartionem habet magnituda « 4dm4gnitudinem c,
candemhalzet amer»: A 4d numerum c. Itaque. com-
menfizraèile: magniendines, [mm «,5, inter efroporz-

eionem rambabent, 71mm numerm. A 4d Minerai): 6.,

yod demonflrandum ente; l - ’ m ’ A
Refolutz’o;

03min extrem duorum ordmum continemiam qui?
numerum magnitudinumeoniugatamm in eddê’fro-

fortione,fimt in eademfrejzortione .- Sed«,.,s,
w-Jmfimt extremzz daman ordinum,w*a Ergo «,5,
(a? 41,1 fin: in - eadem frofortione; Maior peut ex

z 2.. 5; Minorisparr priarfriliret-«flfiyfifi effi extre-
mà duorum ordinmægædlemsnmerum antinomi-

mdgnltlfî



                                                                     

LIBER’XJ f :8
mdgnitudznumputet ex fiefpafitionibm mimi si; in e5-

flruflione. (luyd uerô magnitudine: contenue in il-
Iu ordmileuo’ fine in eadem [Irofortione coniugatæ , id

eflfingulufuriupriori; ordmi: cum finguo’ufarièue a!
teriuefintprofor’zionaîid,probdeur iræ ’Primâ guède! 7,

a baèeunt eandem inter je proportionem quant uniras .
(7 numerus cm. Omnis magnitudo metieu: .6 rot ui-
cibuefluot uidbue unira; metitur4,baèet 4d 5 eadem
Proportionem , quartz unira»: 4d numerum e . Sed 7 rot
uicibw metteurs quo: uieibu: uniaxe metitur e. largo a,
1741m 44116 candemjærojzortionemfluum uniras 4d nu-

merum a . Maiorferfipdtet commflu ex defimeione
Profortiondlium , que eflin principiu M4. de quiète:
doflijîime dijlèrentem lege Petrum Nonium Lufimnu’.

Minor uerô candie e]? perfiquofirionm, (afflua
wifi-«,7 [mènent eumproportiqnemqudm numeruefi 4d

animum, frobatur eadem moda’ Omuu magnitude

quem metitur y to: uieibue quo: uniate metitur nume-
rum dada: 4d y eundemproportiorrem quem "me;
ru: «me! unitatem. Sed a efimdgnituïo que»: métrer

7 taf uiabw, (on Ergo « habet 4d rem: dê’ proportio-L

mm gueux A 4d unitutem.Maiorfrobutureodem ma-
do quofitferior.Minor imminent exfitpfofitioueNe ue
r6 referme numero: duos, quorum profortionem b4,-
èeum interfi duæ m4 nirudme: commeujùmbiles, ui-

dequot uioilzue menjugru arum communie undmgui-
que metiatur. Numeri enim uia’èue illi; ,exfrqîi-retè’

mm eumprofortionemfiuum muguitudme: comme":

flambe. V ’- A Ü u ’



                                                                     

EVCLIDIS ÉLÉMENT 0R.
h ScxtumThcorcma.

Si duæ magnitudines Proportioncm cam habent
inter fc quam numerus ad numerum, commen-
furabilcs funt illa: magnitudincs.

Dua enim Magnitudine: «, e, inter je ï
haèeant eamproportionem, quarre
numeru: Il ad numerum c. Dico c5-
menfiirabile: ej]e magnitudine: et,
a. Nam magnitudo a diuidatur in
totfarte: aguale: quotfum unita-
ee: in numero a (hoc uerô idem e]?

ac fi uelis quamcunquefartem au- y 1 i
ferre de magnitudine ce, quad quo- a g; p Ï 3- au

mode fiat, docet 9.6.) fitâue mm i
gnitudo 7 qualia uni ex illixpartibue aqualilaa:
«fit man: alia magnitude z compofita- ex to: magni-
eudinibue agualibua 7, que! unitatesfimt in nume-
ro a. Hic incipit demonfiratio. cum igitur me ma-

i gnitudine: aquale: azfi y fin: in magnitudine « ,. que;

fient unitatce tu Aquatafar: tu a diunitas, eadem
par: erit magnitudo 7 magnitudini: «. ergo ut 7 ad
«,ita anime ad Armatur- uerô uniras numerum a. ergo

(9* 7 metietur «. Et quia eflut 7 ad «je anime ad nua

merum Aconuerfiz giturfrofortione cri: ut «ad bfic
numerus a ad unitatem. Ruifiim quia quoi [une u-

* nitatc: in paumera s, totfiinrin magnitudine (magni-
rudinesfiue artes aquale: ipfiy. Erit itaque. ut y ad a,
ficunitae a. .Nuper uerâ conclujum efificut « ad y,ita

z 11142713176

flI-vv-



                                                                     

LIBER x. ,9numerud A ad unitatem. Per aquam igiturfroportio-Â
ne»: cm ut « ad (fieu! ad c.Sedjicut a ad «wifi habet

a ad 5. Itaque etiam ut « ad 5, fimiliter fi bandit « ad
a. Iffi igitur magnitudo « ad uhtranque 5, z, eandem
frofortionem retinebit. Aequalis diigitur magnitudo.
5 magnitudtni zperficundamfartem’p, .5. Sed 7mm?
tur (,ergo metietur5.Sed (9* eadem 7 metitur «, igitur
7 metitur «,5. commenfiiraitilexigiturefùnt magnifie,- -
dine: «,5. Si ergo duamagnitudinex 0c. quad demon’

firandumfuit. Rifilutio; I" l
Omne: magnitudine: qua; eademmenfiira metitur, une

commenfiirabilet. Sed magnitudines «, 5 , habente:
proportionem inter je quam numerus ad numerum,
metitur eadê’menfitradvuta7Ergo magnitudine: «,5,

bancale: frofortionem inter [ê quam numerue ad nu-
merum ,junt commenfierabile: . Maior Pale: exdcfi- A

nitione commenfitralrilium magnitudtnum. Minorit-
uerôfar: illa quid 7 metiarur 5,itafroèanda «fi Ma-
gnitude z efi magnitude 5, quia aquales. 7. metitur Z,
ergo 7 metitur 5. Minorfatet ex concefiione fieffofiia- .
inter conflruendumjlli: uerèu, Sit etiam alia magniav
tudo z. Maiorficfroliatur ° 0mm: magnitudine: ad

ua: eadem rmgnitudœfuta « eandem Proportiom’m

Zaberfimt aquaIe: . Sed z, 5fitnt buiufmodi. ergo z 5
fient aquales . Maior pater ex fecunda parte. nana--
quinti . Miner uerô ira frobetur ’ Omnesproportio-

ne: aquale: eidemproportioni,futa ei qua e]? inter 4,;
numerosfitnt inter je aquale: - Sedfroportion’e: inter
«,z (9* «,5 jam aquale: eidê’profortioni, Futdqtlæ a]? -

t ,1 1 F. in



                                                                     

EVCILIIDEIÏS ELBMENTOR.
inter un. Ergoproportione: inter «,2 (y «, 5 jimt’inter

je aqualer. Maiorfatet ex undecima quinti . .Minoni:
far: dla,quâdproportio inter«,5fit aquali: ei qua efl
.intera,n’numeros,patet exjuppofitione. (Môd’uerâ

«,2 eandem babeantftroportionem quant «gyrobetur
fie" Omnia extrema duorum ordinum aqualem nume

arum continentium magnitudinum coniugatarti in"-
dentfraporeionefitnt (’9’ in unac’y’eadê’frofor-

.tione.Sed «au? a,çfitnt extrema duorii ordinu’, 0c.

Ergo «,2 0 a,cfunt in ana (9* eademfrofortione. Ma
I iiorpatet ex 22.. 5.Minoris unipare!) riorfiilicet «,Z (’9’

«il t ej]è extrema duorum ordinum aqualem numerum
continentium magnitudinum,fatetexfuppafittonièue
.admyîi: in conflruendo.NamPrimue ordo «cf? «,71. Se-

candira uerô ejl un,» a enim dilata unitatir. (laid
Auerô magnitudtne’: in loi: ordinzbue eô’tenta jint in ea-

demprofortione côïugataæroèetur. Et primo loco «,7

haine interjè tandem proportion? quartz t1 ad unita-
tem I,Pdtfl ex fiipfofitione adtmyjîz inter cëflruendii il

li: uerbit,Nam magnitudo « diuidatur in totpartes a-
quales, m . Qanui: eapar: fillongmo quoque de-
monflrariptys’tt. Gaine: quatuor magnitudtne: inter f5

profortionalecfitnt quo que conuerfitproportione pro-
fartionales. Sed 7,«,u uniras a afint magnitudine:
froportionales. Ergo 7,«,x (9* Il fient conuerfafrofor-

douefroportionaleaMaiorpatetfir cor-aliam? quarti
theorematwi: fieri quinti . Miner uerô fatere [me]? ex
fippcfitionejllis imbu, Nam magnitudo « diuidatur.
Secundunt erat in illa minore 7, z nabere eandem le".

fortionent



                                                                     

fortionem quam unira; (et c..quod quidem nid pater
’ exfupfojitione inter confiruëdum admijla illie- uerltir,

Si: etiam alia magnitudo z. (hantant ad aimant
fartem minori: ajfiimpta in Primo Magifmo, nempe 7.
metiri magnitudinem «,ea quoquepatet ex illa fief 0--

jitione,Nam magnitudo «diuidatur,e.’yic.NiIiilonzinue

fate-fi en. Ûflogifino demô’flrari:jEd quia diexfieg

Ïofitione nota, nihil e]? opuefillogifmo. . a

Coroflariutn..

Ex hocfit mam’fiflù’fifiierint duo numeri ut «Le? rei-5::

lineaut «,darifofjè aliam lineam ad que-mi linea « re-

tineat eandemProPortionem qui intentera: a ad mm: ’

"un et Diuidatur linea «. in rot faire: a- ’
quale: quotju ne unitate: in altero. numero a
fer nonamfixti, (9’ cîponatur altera linea, . -’

lutta. (ex totpartilnu,quafint aquaIetpar-
tinta linea «,quotfitnt unitatetin altero nuw t
ruera nitaque linea « erit ad Iinedz fieu: nu.
ruera; aad numerù’ quC rationefote: cui-
eunque Iineaprofiofitafiliâ’ dare commenfii»

rabilem in longitudine. Nantfi’dua linea 1945m; rob -
’ portionem inter quant numerus ad numerum, une
interfe quoque longitudine commettfitraèilermer Inc:
tbeo renia 6.-» quad unôfiquitur in exemplarigram, ,
continetfidoèfi’urê tantet; lemma quoddamjffum e-

tiam aIieno loeopofitii. inuenitur enrtn inter alia lem
- mata 120th 2.9 tbeorema nuira filtré, uerèis concept": in

. firmamfroiflematit. -. -



                                                                     

E’VC-LID .I’S ELBMENTORi

Lema.
Duo-barnums dansai linea refla,oportere eflicere ut

numerum ad numerumfic quadratum linea data ad

quadratum alternat. *Sintdati numeri-A,c: refla’uerôfit «:profofittimque fitef

Ificere id "quad pracif-itur hoc t I
froidemate. reperiatur igitur

[Perfoflremum corollanum h- p
ma Lad quam linea «fit in ea

froporttone in qua numerus a 4.,
«ad numerum; :fimatu’rq; tn- 4 ,
l ter dua: illa; linea; «,2 media a, 4 1’.
ïjiroportionalisfer tertiam de- r
cimamfixtifitque 5 . cum igitur fitflcut numerue a
ad numerum site: linea «,ad linea»: z. (r quemadmo
vdumfè habet linea ,« ad lineam z, ita quadratum linea

.« ad quadratum linea 5,12" ficundum corollariunt ui
Icejimafixti. I taque fient numeruc et ad numerum æ,ita

squadratum linea « ad quadratum linea 5.

Sçpdmum Theorema.

Incommenfurabiles magnitudincs inter fc ProPor
tioncm non habcnt,cluam numerus ad nu mcrû.

.Magnitudinum non baèâiumproportionem inter je qua’

numerus ad numerum, nulluni exemflum elferrepof-
fienta»: in numerirficutficimm in situiue.namim170fl
[finie efl numerum ad numerum nô’ habet? Proportio-

mm quam numerut adnumerum. Sint magnitudi-
I ne: incommetyuraèile: «,5. Dico «, 5 nullam omnino

frofortionem



                                                                     

1. 11 B E R x." ’ z:
froportionem mon taliba- a 16 ’
5ere, qualie inter nua: nume - mh . a.
ros reperitur. Quadfi contra-
dicatur «,5 laaèerejirofortionem interfê quant nunie -

rue ad numerum:jêquitur illud continuo , commenfiih
ranile: quoque ejfi «,5 Perfêxtum theorema huius li-

-lzri.Sed hoc theorernafonit illa: elfe incommenfiiraèi-

les. Nullo igitur modo «habebttfroportionem ad 5,
quant numerue ad numerum , quad Idemonfirandum
fiât. Hic modua’ argumen’tationu (ou certifiimua adi,

’ (9’. breuijïimue :fiimitu’rque ex [yllogifmis [gyfodîeti-

cis,que-m à dejirufiione confiquentic uocant. Illiidque
in uniuerjum uerum eflî deprehende: , quotiefcunque
in difciflinie matbematicu aut aliu’ quièufêunque, qua

nomine cenfi’nturjèientiarum,reperiuntur dua conclu
liane: ex earuin numero, qua: conuerfaa uocant, qua-
lesfiint quintum (’9’ fixtum theorema imine kari : in

nufotentia contineripraterea alia; duite conclufione:
(9l ipfae conuerfagcontrario tamen modal quamfitpe:
’riore:,quale:fi4nt hoc theorema (9’ froximum.

’Oâauum Theorcma.

Si d’uæ magnitudincs inter (c Iproportïoencm nota

habent, quam numerus ad numerum,
incommcnfurabilès funt illa: magnitu-

dincs. u yDua enim magnitudine: «,5,inter]è[troportio-
nem non lmbeant,quam numerus ad nume«
ranz. Dico inmmmenfitraèiles eflè magnifie;



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
dine; «,5. Qgôd contradicae,uidelicet cà’

menfiirabiles elfe , habentflatim Profortt’o»

nem quant numerus ad numerum,12er quin-
tum theorema huiue.fed hoc theoremajiqz- 5 de
fouit e45 non haberejneommenjurabile: er-
Igofùnt magnitudines» «,5. Si tgitur dua ma-

,gnitudinegzo’c. quad demonflrandumfuit.

Nonum Thcorcma.
I .andrata quæ dcfcribun-

tut à métis lincis longitu

dine commëfurabilibus,
inter f6 Proportionê ha-
bcnt, qui numerus (1113-.
dratus ad alium numcrü 1 2 2 il ’
quadratum. Et quadrant, ; j : 2 Z
habcntia Proportioncm g 1. 1 ; Il
inter f6 quam quadratus. "
numerus ad numerum.
quadratum, habebunt quo ue lattera longitudi-
ne commenfurabilia. Q5131 rata veto quæ dcfcri
buntur à lincis longitudinc incommcnfurabilk
bus,ProPortionem non habcnt inter fr: quâ qua- ’
dratus numerus ad numerum ahum quadratü-
Et quadrant non habcntia Proportioncm inter-
fc quam numerus quadratus ad numerum qua-
dratummequclatcra habcbunt longitudinc cô-

mcnfurabilia. 4 -. (aga diflicile uidetur bac floconniez, dignum - quoque uie-

fun:



                                                                     

LIBËR X.’ - 22.
fun: tfl,quodpluriitue modit demonfirareturNo: uerô

q antequam ad demonjirandum accedamua , nonnulla
frafizbimur de fignificatione uocumjiue terminera»:
huius theorematu, qua rem totam illuflrabiit. H oc fit-
ne theorenta (9* qua proxime fèquu’ntur, huiufmodi

flingue nifiplanepereipiantur,res alioqui non diflicil-
lima inexplicabiles uideripojîint. Imprime illud intel-
ligendur’n efl, linea: d]? la ngitudine commenfitraètles,

(9’ linea; habet? Proportionem interfê quant nume-
rue ad numerum , idem un. Vt quacunque lineajiint
longitudine commenfitrabiles, habeant etiam proyer-
tionentinter fi quam numerue ad numerum. (9’ con-
un?" linea habentproportionem inter fi quant nus
Merle: ad numerum , jint quoque longitudzne com-
.-rnenji4raèilee, ut [am ex 5.0! 6. huius flétri. Similiter

illud conuertitur, linea; a]? longitudine incommenfia-
valider, (9* non itaèere Proportionem quam numerus
ad numerum,utpatetper7 (9’ 8 huila. Ita’que inteHi-

gi debet quad dicitur in hoc theorernate,de lineu longi-
tudine eommenfurabilibtor, a"? longitudine incô’menfit

rambour. Sed dicat aliquic, priufqud Euclide: dotait
2modum reperiendi linea; longitudine incommenfùrabi

alandier: de quadratit infirum , cum (amen contrà
r fieri oforfere uiderifojîit. fritte enim exqutri debet de
’re aliqua an fit, quant quid et accidat , confideretur.

’ iNo: ueri dicirnue Euclidem quidem tradere modum
referiendi linea; longitudine ’incommenfirabileiv in

A eheorentate n.quod efl in Graco 1o . neque tamenfe’r-

nerf: quicquamfeciflêNam liootheqrematïefumit lia:

. ce;



                                                                     

EVCLIDIS. ELEMENTORÎ
linea; longitudine incommenfitrab’ile: ex Igpotbefi.

neque ampliua quicquamfibi, demonjirddum bac qui:-
dem loco ajfiimit, qudm ex 1114.1?)Ifotb26fi fiilicetlinea-

rum longitudine- incommenfiirabilium quadrata non

babereproportionem, a? CataraQigd ubi uerum elfe
demonjirauerit , fat feciffi uidebitur» -. Ex bac au»
tem tbeoremate gradum fibt, faciet adoinuefitgatio. ,-
nem linearum illarum in flicaremate undectmo. ll-
lud praterea intelligendum. efl’ quid uoeibue illi; f -

gnzficetur , Ibabere proportionem quam mimera: qua-

dratue ad numerum quadratum. wd ut affiqui
pojîuwefetenda tibifunt nô’nulla tbeoremata, eortim,

que demonflr-atione: ex aritbmeticie ultrafcriptu : 4h-
que-ea-maxime- qua agunt de numerufimilibuefupera-
ficialibunex quibus efl uieejimumfextum oflaui.Nue-
merifimiletjzlani interfi froportionem babent, quant
numerm quadratua ad numerum quadratunt. Similes

uerôflani numerifimt ( ut dine libri- filai-
mi) qui babent lateraproportionalia. Latera uerô cu«

iufque numeri fient, ex quibus inter fi multiplicatis, [in
guli numerifroducuntur. ex illa theorematenôoflatti
Iconjiat non filas numero: quadrato: babere Propor-
tionem inter je quam numerus quadratua ad quadra.-
tum,jêd eandem etiamprofortionemt babere, numero:
omnerfimilesjuperficiale: inter [à Nequeueni idem e14

numero: aliquo: quadrato: efle, (9* babereprofortioe-
nem inter fi quam numerua quadratueead numerum
quadratum,neque bacinterfi conuertifoflunt. (ne?
un enim numeri quadrati.babeant-ProfortiMem qui

* numerus



                                                                     

7.LIV’BER ex; I : l ’ A i3
numerua qua draine ad-quadratum, non ideoitamê’ 0-.

mue: babentesjtrofortionê’ quamquadratue adzqua-

dratumfitnt quadrati.Sunt enim: fieferficiale:
(9’ adem non quakdratà’qui ramenlvroportionlêî babent

uam quadrant: adquadratum, quartait omne: qua-
dratifintfimilesfitfetficiaiet. nant inter duo: numeros
quadrant incidit une mediueproloonionalu,fer.’i1.8.

Si uerô inter duos minera: incidat tunnel media: fro-
Igortionalis, illi duo numerijuntfimilesfiipetficialesper -

20.8. Dico fraieroit illud theorema 25. 8. conuerti.
Duo numeri babenter interjèprofortionmquam nun-
merlu" quadratm-ad numerum quadratique fiintfimir-
Ierperficialencuiue. rei illa dernfijiratioajferrifotefl’ç

Sint duo numeri«,5 babentesgro- ’ * A 4 1
Portionemrinterfiquaiuiquadrawa V’
ad quadratum. llIi duo-.numeri aut u
ambojimuljunt quadrati,aut ambo’ Ç ,

fimulfimtnâ quadrati;(deillu me» fifi-L ’ ’ î e 1 ’-

non intelligimue bieiquiequam dite-5 à * e I I
re,quorum alter. dilquadratuemlter f
uerô non quadratue. tales. enim non rif";

Ila’IIIIÇIII I. . .

lulu...-
p.

f

Pofintbaberefrofortionem -.
merue quadratusiadnumerum qua- 3 se 3
dratum,jier-z4.8.adefinufiionecon- n.) gus"; n
fiquëisi)Ergofiambo fientqquadm...
ti,fum etiamfimilesfùjieificiaknuti a En"), .5 se.
modo conclufimz thinonfint qua» .
drati,fint.illiîduo quadrati 7M,Wumfiofiortiari9m1

habeant«,5;quia ergougà Wpriianeinàinter;
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fe qui 7, 11,6? inter.7,.a incidit un»:

Lmeditotfroportionalu puta c,[2er n.
.8. Ergo inter «,5 incidet unua media:
[profort’ionalumutaâ fer 8.8..Sed fi

inter. duos numero: nemfe «,5 unira
. medius-ineidatproportionalunlltduo
wuumeri fientfimiletfitferficiales,per ; ;. ;
.ezo.8.Ergonumeri «,5funt fimilesjù 135145325 v -

fafiot-ales. Duo ergo numeri habite: ï Ï 1
Ivjtroportione’qua’quadratu: ad qua-.1 5 il f 1 : g .

:dratumfidnt fimiletfiipetficiaiet. Ex f g : g 5 :
in; intelligi foteji numero: babente: E a E
t’eprofortionem’interfiquam.quadra-. a. La y a a»

nue ad quadratumefle antiquadra- . -
ito:,autfimilerplanot id fiifterficiales.Similexuerox
ferficialet qui fine, intelligitur quidem ex definitio’ne.
.fèd quibut notiejiatim agnofei piffintnumerifropofi.
:ti,an fimile: fiferficialesfint nec ne,fic babetote’ Prig

"mumji intenduo: numerotprofofito: non incidit me»
dimproportionaligilli duo numeri non [uni fimile: fii-
.Perficialeslber 18.8.adeflruflione confique’ntu. quid
fi inczfdit media; [M2170rtionaInfimrillifrmilexfiiperfi-
’"Cidifffc’r 2.0 18.fDeinde duo numerifimilesfiiferficiale:

multzflicatione alteriua in alterum fagnproducunt
numerum quadratuquerprimam 9.13730 [i non fro-
-dueunt quadratü,nonfitntfimiles fiipetficiales. (Mât!

fecerintquadratii ex multàülicationefii iffiua,fiint
sillifimilesfitperficialetper 42.. 9. (Mo uerôfaciliu: a1)-
æreltendantur «effluente:- demonflrationes, affinai

-’-’ L à! exemflum



                                                                     

L 1. Bi E R" x. ,4.
exemplum .adducamu: eorum que diximut. Si: linga,

7Ionga17ede: quatuorfit t?
0-alia linea a longa (9*, . . T...
ifjafedes tret, refera- ’ -
nirque media proportio- ’ I 7 B 55’"?
nalitper 13.6. que media 5x ’ *

frofortionalitjitq lineac. 1*. ’ ’-

Ergo quadratum linea 5 a
erit aqualefarallelogrd- :5: gLL-Ugg
mo refiangulo quad ? ’
ex linei: 7, a, Fer I7. 6..
(Laid quadratum continebit Inde:- 12.,jicut a” fa-
rallelogrammum ex linea 7,.n. Sit etiam linea t lon-
ga Inde: 3, a, linea (long-a fedent- r, media pralin-V-
tionali: inter I linette a, (fit «.- (wdrdfüm linea «,erit

. pedum trium1,ficut (9" Paralldogrammum exilineiea’
«,2. Dico quadratum une: 5 quad ellizfedum, ba-
berefrofortionentadquadratum linea «,quodeflfe- A
dum triû’, qui numerue quadratue ad numerii qua»

dratii.Nam quemadmodu e habet numerus 12..ad nu- .
merum3,itafè habet quadratii linea 5, uod afin Pe-
dum,ad quadratii linea a quad cf? 3. Sejnumeri u. (et -’

3fimtfimile: fifeficialegqfia laiera numeri u qua»
flint 2. (a? 6, junt- proportionaltalateribut numeri 3, .
quafitnt 1.0 3.Ergo- quadratum linea 5 quodefirz, v.

abebiteamfrofortionemad quadratii linea «,quod ’
efl;,quam habet numerutfimilnfitferficialuadfimilê’ 4

fiferficialem. Sed numeri fimilet jupetficiale: babent-
Profortionê’interfi quant numeruq’uadratuo ad nus-



                                                                     

EVCLIDIS. EL-EMENTORÇ
ç merum quadratum qui fient 4 (figer 26.oflaui. En?
go quadratii linea C quad eji duodecim, babebit jaro-

fortionem ad quadratum li . 3.3,. a
nea « quad d? 3,quam nu- . Ï 4 , . . .9317;
mer»: quadrant: ad qua- . i I ’
dratum , eam feilicet quam ’
quatqrnariu: ad unitatem . ’ . » q
qua eji quadrupla proportio. Nam quadratum nia-
iu: quod efl duodecim, continet quater’qiuadratuno

mina; quad a? 3, quia latuaquadratiduodecim quad
ejiltnea 5,6111 duplum ad lame, quadrati ,3 quodeflli-
ma «. Habet ergo linea 5 ad linea? «Proportionëqua’

numerus ad numerum.,Ergofiint longitudine commen
jurabile: fer s,.buiu:,qua fil. bypqtbeji: necefliria ad
-conclujionê’ veiiupaft’iontefiuepradicati bac theorema-

-te comprebenfimemfe quadrata, tali’umlinearum bav-

bereproportionemftnter fiquamv numerue quadrant:
ad numerum quadratum,Sic(qi . numerurdenomind:
maiorem extremitatemjzr ortionielinea cad-linedœ
qui au. ziinjè ducatur re de: quadratum numerum
trempe 4.fimilitere’9i numerus denominan: minorem
extremitatënemfehfi ducaturinjèmibilamjzliuaçq’i-

cit quam Lqua unira; efletiamfotentia quadratu: nu
merus.Ergo-quadratum linea 5 ad quadratum linette:
babetfrofortionem quam numerua quadratua ad nu-
merum quadratummempe quam 4.ad LEJÇ licouide:
quad modô dicebamus) non idem fignifieare numeroe

aliquo: quadrato: e]]è,(9* babere froportionem inter
fi quam numerus quadrant: ad quadratti..Nam nu-

- ruera:



                                                                     

.LIBER x. ’ ’   z;
ruera: i2. a 3 quadratomô’ 3,39 n.

effê conjugal»: mm? qua- . I Gy: r
dr4t4 en: numero: continen-
.ti4 i114»: Profartionem b4 .

bût. Sed (y 14m Quadra-
ti 1:,7u4nui: mantra fer]? rxprimi negum, m-Jims
Jaulflllud a]? longù’ 20751116114, qui Fade: quadratirna-

menu. ampleur-roman illud guda’rammnamcn ad
alitai relatxmjïue comparatummemfe 4d14m gua-
drdti 3,?» cal-nec fer]? numerofojîùnexffimeft,
44114:»: inquart: qu4dr4ti 3,1?roforflonem duplam lm t

:IzetNdm gamma": quadruplant 4d alitai quctdma
tum (a: quadratum linea 5 quad cf! and gaminant»
linea: a gaule]! 3) [méat [aux film: duflum- 4d [aux
alter-1’15 quadratifer muai uninarfitle corollarium zo. 

6.SimiIe:figuræ babemfrafortionem inter fifiwrum
Iaterum relatiuorum duplicata"). (Q5641 fi dira; latta
  Melun r2. nunaeMripoflëquia du: [raphia quam
Zaèemdlatmyuadnuig rameutant" binarium,ctï
fityroportio dupla: illudprimümfitc cogitesmon ejfi’ id

guodldt’dmrperfi numerari aligna: magnitudinêj
fidilliwfrafortiqnem. Magmim o autem i114 fiilitct
larm- quadmn’ f2. ferfe numerdretur,quâ’do nulla b4-

Lz’m rationepropartionù ifjïm 4d alitai, dicerefoffi-

mm,QtL4dmri continêîisfèdes quadrdro: miam; dl
long-mu totpedzbwfluorum numërw infedaflm’efiz-t

me: numerum iIImn ufid hocfim’ nonpareflquîa :27

non dhamma quadrarw. Sic 2147; cliver (Emma:
gwdmtum illud u. ferfi confidemmnnulla habita

; - . H



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.’
rutioneproportionio aduliudfidtnnrum in q]? 12. Pe-
dum,non. habet quidem latin: par fi numerabilefidfi
confiraturad aliud,put4 4d quadratum 3fedum, tic
dinguant ouadi-mi 12. (Il 2.. 14m: uerô quadrati 3 c1!
r. cd [me d? denomindtio iffimfroportioni; qui: dupld
diciturquæprofortio non pardi efle au: confiderari in
Faucioribus termini: quam duoèm, cumfit relaie ad.
aliudJooc ejiin Prædicnmento 4d aliquidlmque [zinn-
riu: non afinumerus pedum.- talium gilde: 1:. fion: in-
.yifi quadrato. Deindefi Lin-afin: çflèt [aux quadra-
à 12.,ut dieu; illud tutu: ejfi duo ,ex multiflicatione
duorum in fi, non ficereiur illud quadrant": rzfed
quadratumdliud guadejfit 4 pedum, uemudmodum
ex historia numero in fiduflafit qu’a mm: numerus
quaternuriuaScdi nec fi dira; illud lm: quddfdfi :2.
numeruri alia :4110 numero,duxerisâ; numerum illumr .
infèiffiimmnquam aficitur duodcnarin: numerunCii.’

tumen omnernumeri dencminante: latin cuiufiunqua
guadrati muhijabcntionefiiqufiuxjflum nume-
rum (fadant dencminunsem quadrutum, ouin: hmm
dencminuntæum 2.,muln’phc4tionefui infiipfiim rai"

du 4. ternurw: redditn 9. guatcrnnfius raidit 16.59
fimiliter actai omne:.Non igizur idem calqua m4-
gnitudme: Imbereinter [éfroportiontm 7144m nume-

ru: ad numerumzj numordri: paf: [ingulzu wallin-
nnlln ramone habimjaroportionimt bic 14m: quadru-
ti zzferfi guidcm nuincrari nullo modulante]! fiai com;

parution: 4d «dz-nm magnitudznemæutu 4d [aux qua-
dmti 3,numeratur illius Profortioôic (7 14m: iffiur

îuudrati;



                                                                     

1..er ER X. 26Quadrati 3 (9* cæternrum omnium figurnrii quels-geo-
«menu guadrutau uocum, quartant area: ramen?" nu -

niera: quadrant non defignantur. wd uerô dici-
-mui,m4mfiflum die-x imbu iffius Euclidis in theo-
Yematibus 5,6, 7, (y 8 huius libri , cum ubique dieu:
rommenjurabile: a ’incommenfizrabiles magnitudi-

ne: non quidem fer fi numerdri ,fid babere du! non
Imbere Proportionem quam numerus ad numerum.
.Qæ res non bene animnduerfà uidetur flerifq; canf-
fim errori: attulzflè, ut ex figuemz’bu: plana»: fies.

iNune and qui aggrefiifunt demonjimeionem bain;
theorematie mugie particularem «liqueur: demonjiru-
:ionem nonnulln uideri raflent anulzjfigquàm uniner-
filenEtfizne non deefle arbitror gui illorum fifi-afi-
cu: intelligani,rum exifliment ab eufippofiide ejje li-
mon; ïudfiùm non tu»; long-inuline commenfiirabiler,

gualerin tbeorenadte [upponuntur eflêfluàm numero
Ieertofingdlutim numernb’ilexltuque non intelligentes;

illud dedemonflrationibu: illorum diterepotuerunnefi
en ratine credidtjfint àfè conclufinn illud uniuerfàle

hguodefl in hoc theoremate Enclidigwfudmm defcrif 
17m ex [intis longitudine commenfurnbilzbu; baba?
j froportionê’ inter [535mm numerus guadmmr ad me

merum guadrærum: illudparfieulare minium conclu-
Ïêrunt,(figudram defmpm ex [in et: numera terra fer
je numernbihbnrhaberefrofoteionem 0c. quad tu»

.-«mn aliter-41,0 demonflrutione: iHorum refixfimr,

«Ûfrçfofito theorematieonuenie’ntes. Tantumfifinu
’rufigumrum and; gratta: codex baba, fol]?! ambzfi



                                                                     

EVCLIDIS’ELVEMENTOR.
guitaris aliquid nfirreNam itnpingu mur quadrant,
a deferibuntur certi: areolis,ut un; numerus qua;

drdto numero denominerur. l
Ex que uiderifoffir linea; a,
541m defcribunt ipjÊz qua-
dr4t4,0170rtere eflè numero

uliguoperjè numerabile:,ut- a.
linea «fitfedum ç, (9* linea C pedum 3,ueIuti figura
ijzfie rqî’rt bic. (Lloyd rumen non fippom’t Euclide:,[êd

unum ifludfiipponit a? reguirit en; ejfi longitudinecô’

menfirabileaut in fiferioriv exe’Ïvlo de gaudi-dei; duo-

bu:,quorum alterumjjmtium totum d? 12.,alterii uerô

off 3. Nain gudnuis latent iffirum non fine numero
aligna certoferfi numernbilmfint tumenipfi: eadem
Iongitudine caïmê’fùmbilidÆræteren bæcfifluru 714cv

. dratonum ce, figer and»; diliinéiorum illum. encrent

eflieerefojfigut qui: exijiimet idem «effi mimeras duo:
quadrntosi eflè , (9*- babere frofortionem quam qua:-

drntud numerm 4d quadrutum numerinam rimm-
ru: necolarum i n quadrato œ,efl numeruequudrntuæ,
nemfe 25. froduÜM ex radie: 5,71442 ce? longitudo

fluo linon «Similiter numerue 4non quadruti 5
fi quadratugnemfe 9,0 produflu: exfiio latere
3,longitudine inqucî ifzfiu: [mm fin N a: uerô nuper ollé:

dimus aliud elfi numero: guadrnto: diei, (9* habet-e
frofortionem gnan: numerus quadratu: 4d numerum
guadratumltnque quanti? ad i114; amok; cutine: con
tennis maiore quddmto linea a, que [une numero 2.5,
exprimuntnnmerum illum quadratumvzsflui efiei.

* un



                                                                     

IL I B 15R x 27è
iur ex mimera 5 indfè duflo. gui numerus g efl mam-

extremitnsprofortiom’: inter 5 (7 3,7uæ cflproporiio
Iinearum a,Æ.Hæcnmê’Projzortio, nemfe numeri 5 4d
3f4cit ut lineæz’ffie «,5. fine inter fi longitudzne com-

menfirablleypenô buiuoldem dire: de minoru 7H4-
dmtiareolzs.Neyue neeeflë dîmeelligere illa; ureolde
guadratds eflàdutfede: antfnfliu’ guudmto: conficiê’

te: quadratajuanuu mie: eflèfoflùntfimodô la-
iera iffimnn gin ratoriifinttotfedibm long4,nemj2e
54m 5. Omnino ramen neceflé cfi numero: ambo: ex-

primente: numerumpedum du: [affilum quadratorü
quadrdtie comprebenfirü iejlèfimuinntquudmu-
romain bisfigurie quadratis ilinearum neume umbo: 4
ejfe fimilexfiiferfieinlex, u: in fiferiorzbw guadmties
un: .emnt 12., et 3.dequib.w numen’eaeazfiat ex and»
fluet): eflèfimiùsfifnficialegitdq; bqbcre PÏOPOTÎÎO-

ne»:  7mm numerm quadrdtllâûd numerum yundrun

’ tum.Itafipotesfingendn.pibiprofonere ipfi: quadrant -.
linearum «mon: nullumdiflinfiionemnreolurum in n

redpià’rfintégquadmmfin- -
guln plane uanmfdiséue
guanor lineimquttlibue eô’ . ;

tînt. quodni intelligatur, a -- ’ i

demonflrdtione: expli : - a
abîma. Sint du: linea-g, - . ’. Ï i I l .

En Iongùudine-commé’fiamg ’ . ., . a 3-: .

biles-Dico quadmtii linea: .5 - - - - : ’ ’
ad quadfiutumv linea là- [7:14 -

M55”?F"!°”WÜMÎWM?’WW4WJMÈ4

7 H hi



                                                                     

EVCLIDIS..ELEMEN’TOR.
«tu»: numerum..Cmn min:

--.commcnfurabilu fic longicu .

dine linea a linea A. Ergo’ a:

lad ,6 babetpropomon591.451a .

numeruaad nurnerum,Per.-. j l a H 0.15.
-5.buzuc. babeat naquepro- . .
(fortionem qui numerua y . . . . . . . ,
.addl. C17 zgicur fit quem: - - .
«nadmodum linea a: ad and?

«mnem: ad A numerum : cumâ; froportio quadraei
’ guide»: linea a ad guadratum linea Bfitfrofortio c5-

Jinen: duplicatam Proportioncm linea a ad [imam c,
"(fimilex cnimfigurafint’in duplicatafrofortionefiio-
Trum lacera»: relariuorumæer’primum coroflariù’ 2.0.

6.)itidem cumfrofortio numcri guadrafi,quifrodu-
acitur à radice7,ad quadratum nunierum froduflum
à radice nfirpropo’rcio’ duflicata’numeri 7,ad numerü’

.Iajzerfi’cundumfarrcnz11j8;ciimquc un»: (y eiufiz’ï

frofortionù-fqunæ de]! «linea a: ad Iineamus,uel nu-
:meri y ad numerum A,[Jrofortiones neque multiplias,
«enlie quadrati linea a: ad yuadratum linea 5,0 nu-
mer-i quadra tifroduéiz’a nadice 7 ad ï numerum gua-

:-dratumprodufium à radice «fine-interfê agnellera]!

agitur ficuc quadramm linea: a: ad guadmrum linea
.-.;G,it4 numeruo quadra»: patiné?!" à radine 7, ad ne:

ancrions guadratungfrodufinmiâ radice n.-

- i ’ ’ ’ I Aliten ’
fSint «,5 linea "fla longitudine comnIenfiirabiIes. Dico

:guadramm-dçfmfmm ubac adi-guadrarum defirtftu’



                                                                     

. L I B E R. Xe. 18Aad B baberejzroporti me a i
au; numerua guadra -
tu; ad alium numerum

quadrant ne; (Mia enim a. .
linea: dilatigitudine c5 Â? * - ’ ’ t t 3* F .

menfurabilis linea aba- a
ben: interfi profortionË
yuan: numerus ad nume.

rum,per quintù’ tbeore- .
ma buna Iibri.Habeant itaquefrofortionem eamquéi ï

numerus 7 ad numerum a, a numerue fié multi-
Plican: eficiat numerù’4.idemporrô numerua 7 multi»

Plican: numerum n-reddat numerum 2-.numerua uerô i
a ex fié affin: multiplicaciane graduent numerum u.
Ct? igitur-y ex fiai Multiplicatione reddiderit nu- --
merum çzmulnflicatua etiamfer a fixait numerum- i
ceji ergo ut numérua 7 ad numerum 152d (Il linea ne ad 1

liman: Æficnnmaua ç adïnunzerum- 21m! fiftimam-

decimamïfefrimi. Sed quemadmodum habet linea
a ad linea»: enficfe baberquadratù’ linea a: -ad11aral-

lelogrammum d’efiriptum ex linea: in linea»: B (luffa -

perprimamfixti; thmadmodumrigitur quadra"? L
linea a ad farallelo ammumo exa,5,fic numerua s adi ’

numerum à Ruflïguia-numeru: a! ex fui ipfiur mul9 1
tiflicatione reddidit-nurnerum-u,inulithcatu! uenô idê’

a in yproduxit- numerum: : ejl igitun guemadinodume -
7’ad a. bocefiguemadmodum linea ce ad [imam B,[ic I

numerus Zad numerum à fereandemfèpcimamwdeci-
mmjëftimi. Sed Ïue’madmodum- linea a ad . limât.

.0..-...-I...IlwI.
I



                                                                     

TEVCLIDIS ELEMENTOR.’
in: farallelogrdmù’ ex li

neit «,5, ad quadratü lt- - «
nea sperprimdfixtîÆji - I
grimrficut farallelogra’ .
ont? ex linea «,5 ad gua- . . . o F.
dratum linea gîta nus .. . 3 .
mentez ad numerum a.» Z32 ’ ’

Sed modô cô’clufitrn

ficutfibabebat guadra» .:tutn linea: adfarallelogrammutn ex imita [à babel
re numerum; ad numerum 2.Per quam igitur pro-
fartionem cric guemadmodum, qua dratum linea a: ad
quadratum linea Bfic numerus e ad numerum u.Vter-1
que uerô illotum numerorù’efl quadratur; Na»: o. pro»

duflu: a]? ex multiplicatione .7 in fiiPfilm : a uerô ex
4Am1lltifl264tl0ne wjiti etiam ipjius infiïjumfirgo gua-
dratum linea a: ad quadrattï linea a?» abc: proportio-

nem guam numerus: quadratu: ad quadratum "me
-rutn.quodfrimo-Ioœ demonjlrandù’ L crac. ’ Priare de-

.monflrationie mode ufifimt Tbeon ÜiCdîttîfanJîo -

flexion etiam Tbeon aut gui; alimÆx bit uabu: no;
la; jimplicior uidetur illa quamfriore loco reculimtu’.

Vacua itaqucfingi pojfimt anadrata gua dfiribun4
’tur a lineit longitudine commenfitrabtltbua,modôcon- I

flet tale: ejfi’fitfftofitionesfluale: accipiuntur in tbeoÀ-

remaec, lineaxfcilicetefle longitudine commenjurabive

les.ntunc enim in uniuetfum illuduerum efitquotquot
fade: autpaflu: quadrati fuerint in illis figura qua-
dratit ,1 fimfer numetabuntur  à numeris babemtbua

froforttonem



                                                                     

L18 E R x; I 2,9
fropoflionem’imer and Quadratusnumem ad nu-
merum. Sed guiaferobfcurta bic lactu- matu: uideri
filet, non alienutn exijh’mauitnæe nojlratn quoque de-

tnonjîrationê’ affanuefifirteiuuare flyÏimua , guod

cufimu: quidemx’y’ cerce confidimtot. Sint linea dua

longitudine commenfirabtles a, ,6.dico quadrant cart?
rye-Cuit: enim lmeæu,B fin: longitudine commenfit-
rabile:,babebuntprolvortionem interfi quam "nume-
ru: ad numerumperybu- . au.
w. babeat-tgitur a: ad e
frofortionê’ duflarn, qui: I . l x .
tell quam baba: numerus ad rnumqiputa and 2,197
6 ad 5,0 Pler’iqu’e alurireperiantdryue nit’nitninunk-

ri ne: continua? frofortionale: in frofartione dufla
fer z .8fintî’v; illi 4,z,r.ergqfer corollart’um eiufilem a.

8,numeri 4 (9* x erunt quadrati. Nana-fieu: 4 gigota-
dratuo ex 2. in fi multutlicatofrodufltujta 1 cfi criant
nutnerua quadrattufitenim ex eadem unitate in
flan mulllPllCdt4.DlC0P raterea boslnuntero: quadra-
torillo’s ej]è,quorumprofortionem habent interfe qua;

drata lznearum MAN-am fieu: numerua 4 ad nume-
rumz, itafi babet linea «2,461 limant 15;Vtrobiq; enim

çfl duplaprofortiofer fifpofitionem,
’ modumjèhabet linea "a: ad Imam-Cita fi habet plus

dratum-linea u-adparallelogfaæmumquodfirexdu-
Élu linea ainlineant. 16,1?" imam fexti; Egoficnejê

,04th numerus 4 ad.-z,ita colzabebttyuadraam linea
a adparallrlogramtnum pedum ex me? amen
ficutjè habet 23me a.ad.x;ita,febabctltnea «bailli-



                                                                     

EVCLIDI’S ELEMENTOR.
neam a. utrobt’q; enim en; l ’ a.

eji duplafrofortio ferfitp I gap
fafitionêÏSed quemadmo- I i l
.dutnfe habet linea a: ad Imam (,itafi babebit paral-
-.lelogrammumprodnflum ex «(9’ B ad -èuadramm li-

:nea Æpereandemprimamfixti.Ergoficutfi habet nu
.merue 2. ad Lita fi babebic Jtu:rallelogramtnurn Produ
.flumexaz’y’æ ad quadrant linea æzÈrgo perdefi-

nittonëæquæfroforttonalitatù,Ü fer 2.2.5 erit gua-

dratum linea a: ad guadratum linea Æficut numerus
4 ad Lgui quadratifitnt. lllud. ergo uerum dluniuer
[alitenCÆadrata defiripta ex linea longitudine com-l
mêfitrabtlibagbabereproportionÉ inter je quam yua-
dratuanumewta auadratum numerum,quê’cungue
numerum areolarttmfiuefl’dtiorum intrajê captant il t
la quadratafirn’per ramen necejfè erit numeros ab illi:

x contenta: elfe aut "quadratonautji quadrati non ertît,
(neque enimfimjzer necejjè ejl tale: effe)fimiles fil-
tem uperficiales eflê omnino necej]? refl. Porrôjecun
dajtartit bain: tbeorematu gua’cfi conuerfiz priori; il-

la efl demonflratio. Sic guadrattï linea a: ad quadra -
cum linea fificut quadratua- numertza froduflua à 7
ad guadratumproduêlii’cx nDitorlineas «,5 ejfi’ lon-

gitudine cotntnenfit’rabtlesJ Namfrofortio quadrati a
ad guadratum ,6 cf? duflicata froportio linea a: ad li-
neamfifzer 20.6.Stmiliterprofortio numeri quadrati
froàtflieàcqquadramm produflum ex a cfl du-
plicata Profortio numeri 7 ad numerum agiter
Il. 8.1gitur12er 15.5,7uemadmodum linea a ad lzned 5,

a. fic



                                                                     

, a puma a x -:x:; : ;, j ’ a .30

fic mena 7 ad a. Gomnfitrabilit eji1 cr;-
go longitudme linea a lineaisfer, :6 lutine ltbri; Ter-
atiam .uerô paneton zbmnmatu denevdirare non dif:

perficundumfillogzfiom haubaneront; queuta
- dejlrufiione confiqmntu uocant. Sic limnée incarnat?-

fitrabilir longitudin’e linea Egmdratie’hnea a ad qua-

àatuin linearenon babebitjzrofortionem quam nu-
meru: quadratuadnumerum quadratutn. Nain cô’

nadicawrfiquiturflatim parfaidamjtartem .buiua
tbeorematimlla quadrant babereleatera longitudine
-’contmen’jurabilia,guodeflcontrariumbi: quafitppofii-

rajuntÂSic enim. eÆntxlin’ea «,50 commenjùrabile:
10’ incommé’fitrabtles ilongitudine , quad filimfojs’ibi-

Je. Stmili rationefojlrernafar: butta tbeorematu de.
-mon[iratur.Namfiquadrara inter je . proportion? non
ubabent quam quadrant: numerutad quadratumme-
que lama babebunt Io " udine contmenfitrabilia; Si
contradimtnr,continudï;uirur[er primum fartent
dtuiu:-tl2eorematk,’iua quadrant aber: proportionem

interfiquam quadratœ numexua ad numerum gua-
draturnfiuodefl contra’flumfiqxpofitioni.

.. . ’ . ’ e n Cordllîariurn. a" A371? .;
ambla ira demonflrattgmanifi’fiu’ illud eflJineaalom-

gitudinomfirabiles, omnino-foreman 71mg,- c5.
.menfitr-abile: effi-Qæa ueràfitntfotentia commenfu-
rabile:,non omniàodongifudine attaque commenfuraa-
bilesnejîe. Et qua longitudine ineommenjurabile: flint,

non omnino Potentiaruiom incommenjùrabile: elfe.

(Ma me Potentia inWrabiletfmwmntno

t; c * I I



                                                                     

EVCLIDISLELEMENÎTOR.
longitudine quoqueincommenfitrabile: ejfè. Cura enim

quadratalinearumlon itudinc commenfiorabiliù’pro-

fortionem eam inter]? ahan-squaw quadratw nus-ï
merlu: adquadratumnumerum : ca uerôqua palour-
tionemltabeantquadraei numeri ad Quadrant»: nu.-
merumfimfliciter uiam habede Proportion etn quam
emmena ad numerum. (3’ iqurqzortionîbabê’t tu?

numerua ad nattierumfint commê’jurabiliaper 6 in?

âmfiguitur .omninolineae longitudine commenfura-
bile: non rancunieij longitudine cotnmenfitrabilesfid i
«a; wigwam. Hu’mprobatio [tender ex frima par»

ce. theorematie. - Rurfue quia quadrant. quadaznfimr
qua nonbabê’tprofortionem cum inter je quam qua-

drame numerus ad qmàamn numerumbabêtia .ta-
mîproportionem .eam- fimfliciter quam numerus -
ad numerumJateraquidem eorumefimtlpotê’tia com-.-

menfitrabëliafiuia defiribunt quadrant babê’tia fro-

portionem quam-’numertufimfliciter ad numerum;
inique commenfitrabilia fer 6.. lutina :laterauerô.
interfimt longéeudinejncotnmenfiirabiliaferpdlre

mampartem tbeorcmatit. Vcrum figuier linea; po
tcntia commenfitrabiles nô’flatint cl]? longitudtne etia”

commenfitrabiles; Hac eadï-rationdefrobatur (9* illud f
tertium-corollarifi membrure: , lin ca; longitu dine incri-

menfitrabile: non jiatim.  etiam efipotenti-a: incommen .
flrabzlenPaffunt enim cf]? longitudine quidem incarna
menfierabilegpotentia tamen commenfitrabiles, ut in
quadrant gua babent quidemfrofortionem’ inter fac

quam numerus-ad numerumfid non girant numerua
guadratu:



                                                                     

L I 3413 a : dix; i :5 i 31A
quadrants-ad numerum quadratumi (alarmai uel
rojarobatur fer fêcundurnfillongmurn lyfotbeticum
adejlrufizbneconfiquentz’tdineae patentiez incommen-

fitrabilexdongitudine quoque incommenjît’rabile: e[]ê.

» Namji dicta cas ejlè longitudine commenjiirabiles, e-

quitur eflê quoquepotemia cô’menfitrabilet,quod 7

e]? contra flippofitionem. Nampofita flint incommeno
jurabile: longitudine. Rejolutio autîeiua demonflraa
rionis quam attulimue illa eflr Omnia quadrata ba-
bentia profortionem inter je quam extremi trium nu-

merorum minimorttrnfita frofortionie continua frou
portionalium, babê’t Proportionê’quam numerue qua-

. dratua ad num numquadratum. Sed quadrata duarii l
linearurn longitudine commenfurabiliumfint buiuf-ï
modi.Ergo. adrata duarutn linearu’longitudine com

menfitrabi mm babentfroportionem quam numerus
quadrant: ad quadratum numerum. Maiorfratet. ex .2

. corollarto 2.8.Minor12atet ex 2.2.. 5.

lemma... i .Demorgliratum- efi in aritbmett’cis’ tlièoremate 2.6. 8. finit:

lesflano: numeros babere Proportionem inter je qui f
numerua quadrant; ad numerum .quadratum. Con.-
uerfiim uerô tbeorema,numero: babentes proportioa
nom inter je? quam mimera; quadratuead numerum *
quadratum effi’ finales flanc: , non quidem’demon a

jïratur- in lib"; arithmeticiegjêd a]? a: nabis in fra-z
ecdenti tbeoremate libri buiua- dernonjiratum. Vndev
inanifefium dl numero: qui nonjunt’fimile: plani, id Î

efl non babente: lateraimer Profortionalia», non:

; I



                                                                     

ZEV CIL IlD I S .EiL-EME NiTO R.
babcre.etiamfrofortionetn quam numerua quadraiue
ad numerum quadratum. Barn enimftroportionè’fiin-

terfè baberent,[êquereturfimul coi an fimile:]ù er-
fictalex. quitte contrariurn dipofitumgeo: inquam non
eflefimilesflanos. Ergo numeri non fimilesfitperficia-
Je: non babent inter je frofortionem team quam qua-
draine numeruo ad quadrant»: numerum.

;Antequarn attingamuetbeorema quad eji decimo loco fa
.fitum in bac Iibro,iHud omnmofaciê’dum .eji,ut eifra-

fanamus illud quad uulgoproximum locum tenet,fi’i-

flint undecirnum. Aliter enim. ficerirnur, demonjira.
.tio illius tbeorematis quad decimo loco [cribi dxximus,

non frocederet a,17riori,ut fatebit in explicatione il-
lius. Ita’que Campanile fieri ofortere reéie indzcauit,

dumfitum utriufque theorematis’ inuerte-ret.

Dccimum Thcorcma.

fSi quatuor magnitudines fucrint Proportionales,
Prima ucrô facundæ fuerit commcnfumbilis,tcr
tia quoque quarta: commcnfurabilis cri-t. Qgôd
.fi Prima facüdæ fucrit intommêu r
furàbilis, ténia quoq; quartæ ..:
[commeinfurabilis me... ,. . h I Î

Sint quatuor .magnitudine: proportio- . c , I
i nale; «final. ut addB,fiCy ad ASitq; æ B Îl-l...-....4-.... fi9FM

a: commenjùrabilte Magnitudini 5,di- ,
ca etiam y ejjè comm’enfurabilem ma-

qgnitudim a.Cum «enimafit commen- .
firdlîilii .6,Ergo a babebttfrojtortioa

nm



                                                                     

I. 1 B E R x- . 3:.
ne»: ad ,5 quam numerus ad numerummer; buiue-

Sed ex fitpfojitione eflficuta ad c,fic 7 ad a. Ergo 7
ad a babebit etiam profortionem- quam numeruo ad
numerum. Ergo commenfitrabilit cric magnitu do a,
onagnitudtninper 6, huius. Rurfuafit a incommenju-
rabili: magnitudini a, dico etiam 7 eflè incommenjît-
rabilern a. Cam enim «fit incommenfiirabile ,6,igitur ce

non babebitproportionem ad «quant numeru: ad nu-
merumper 7 buiueÆjl autem ficut a ad Mia 7 ad a-
largo neque rad I fifrofoflionem babebit quam numee

m ad numerumglncommenfitrabilit eji "ætur am.
gnitudiniaper 8 .ltuitte.Si itaque "quatuor magnitudi»

me: (jactera. Corollartum. .
Si fiterint quatuor linea proportionales, fuerintque du 2

pionçant duap afleriore: inter fi cimenfù rabtle: fo-
tentia ranima-cætera quoque dua eruntjzotentia ta n-
tum cô’menfitrabilexbac Probaturfer 2.1.6, (alter bac -

(beorema 10. quo corollario utitur demonjiratortinfia
quentibu: tbeorematibue 2.8.2.91? alijr.

Vndc’cimumThcoremaÇ .

Perofitæ lincæ Irc&æ(quam étala) uocari diximus) a
repaire duels limas métas incommènfurabiles,
banc guidé longitudinc tantum,illam ucrô non
longitudinc tantum,fed adam Potentia incomi

mcnfurabilem. . l a ’
.Stcltnea refiaproqzofita arqua ’ a ,gSâSê

riendæfitnt dua linea inconi- .-.
Ionenfurabtlerlinea aplatiras fla. ’ à



                                                                     

ïEVC’LIDIS ELEMENTOR.
drmïongimdine t4ntùm,ali4 5...... . in:

laune? etiam’fotemid incommê’ W B? p, .4. i à  

. î.   ’ , ’ -7fi«e a kfirabzlu..AfiEr4mur tramer; ï. x . 1h
duo sa interfè ration"): mm non Imbatta- qui qua
drava numerw 4d quadrant»: numerumhoc rfl, n:
fin: illi numeri fimileszflanifidtâne [fout natrum: 5

dunmerum 7,214 quantum-1mm mal quadratm
altcrz’mf lineæ quæfit Acngmodo uerô id fiat, dilui-

mwfer lemma illudftfimmin theoremdtevô [mixa [in
.Lri. Commenfitmbile q]? girl" quadra; [iam «4:44;-
dmto linea Aller 6 bain; lièri. Et quid navrera: .5 au!
numerum «mon hdèet- eam’frofortionem quam mm:

fla guadmtuæ 4d numtmm ’quadratum: «que «iam

quina»: firme a: 4d quadremï linea a 1745th un:
frqfortianem quam numerm quadrant: 4d 71mm;
guqdrdtumÆrgo linea «cri: intommcnfitrahlù [vagi
.tudinc mmum timbalier 9 1min Mari. Sicvimg; re-
fend diffiorlinEdMBMPC a incommenfùmèilù [mugi

Méline mnmm lineæ frofofitæ qua (flac. Rurfiure»
:Peridmr mediafrofortionqliiinter ugfigüæfit æfer 13.
6.Ejl-imgueficut linea a: ad linea»: un; guadrzm’i li;

mue-a ad quadratum’lineæ tperfimndum rprdllarizm
2.0.6. Sed linea a (fi intonamenfiçmbz’li: langimdine

Jineædlflt modâ conclujùm ejË.Ergo quadramm (tian:

liman erit incommenficraÊiÏe quadra» Iineæ veda?-

cundampartempoflremi theorematis.-Necare imfediat
quedillud theorema 10 laqua" de mdgnimdiniëù: ’
cimenfimbflièu: a" incô’mcnjùmèiliêur. Lina: enim

grande confidemnmr mm»: lâgitudinegm fin: lem

gimdin:
  .  4.x



                                                                     

..LIB’ER 1’ x: , "’ ” 53

gadin; cô’mngfwalaile: du: ’ " ’   à .

l’ncommêjùmbileè finet, ne; .3
gnimdin’i: 140p: conifrehçn» FËEÆJ 525M: à

dunmr, (7 rontrà,jï con:   ’   «13s
fidemnmr n: magnitudz’ne: , ut fin: magnimdine:
commenjîtmâile: fine incommenfitmèiles, de longim-

dinièm iffàrnm Iinearum [0714i innllzgimw. aragne
tu»: 751117144??? defotenu’a lineæ-intellégimw.N4m m4

gnimdo lineæ cfiiffiz longitudo, cum linea nihil alitai
fi: ynàm longitude fine la:ima’inè.th’ guadmtù m’-

râ MM] cfl mufle; in; [guigniez magnitude iffiw gua-
drati efl ipfim quadratum . forentid enim quadrati
non dzcitnr.Cnm ergo quadra"? lineæ cfitincommen-

fitmèile fnadmro [Mm mari: gin" fer de nitiom’m
[incurvait incoInmenfitraèilz’tî linea a incommiflmêi-l

lùpotentid linea 1.. Ergo [me reflxfropfim ueluti à ’

quam inad- taxiway ex» qua mmfi’m: cæteraram
linearnm «tipi cramera dicedetü interprincàvia bu
in; lièrififjfertd 421m4 Alongimdine tamtam 2’an-
menfùrabilàÆflitnqu; en linea «éraflure rationalit,

Iongitndin’e tanmm incammenfimèilùjupple lingue:

quæprimô (9’ exjùpfcfitione rational»- efl.Rffch
item linea ç eidemlineæ a: inco’mmenfiqubtlis non lanu-

gimdme tdntumfid miam lamantin. 71m linea?"
defininbnem linearum incommenfùralzdium [incarna
tianah’ cri: irrationalixfl Nana in uniuerfimfilet Eucli-
de: m anoure gîAo’yac id ejfirrdtibnalesfluæ (9’ longi-

tudine 0’patentiezfintintommenfifaèile: [bien pro-

pofitæxy exfnfpcfiriom en; idefl rationali. Hoç au: ..



                                                                     

I avenues ELBMENTOR.
ternfroblema lice: in theorema tomme, gnomo’do

diximw cætera conuem’pofje. ’ - - I

Duodccimum Theorcma.

Magnitudines quæ eidem magnitudini funt com-
mcnfurabilesfintcr f6 quoq; funt côméfurabiles;

Vtraqae magnitùdo «fifi: commenfierabib: magnitudi-

ni 7.Dico magnitudine: uiam me efjè inter
je commenfieraèdes; Nana cumafit commen

fierabzlte magnitudini rigimra ad 7 babe-
Izitfroportionem quam numerm ad nume-
rum. baèeatproportionem quam numerto: a
ad numerum" e. Rurfw cum fifi: commen-
fitraèili: je, gifler 7 ad 5 habebu proportion? i
gnan: numerw ad numerum. [même itague
quam emmena z adnumerum u. Sumanmr ” 7 p A

- minimi numeri continuan’ in Profortionièd: datàfe-

cdndum 4.84m numerifint a,
une: quaefit profanée nume- W - F- ’ ’ 3’ (’4’

ridadnnmemmaeadîfitnu- tuf. abus-"t
meri aadnumernm mon ue- g .3. .
rôprofortiofit moment ad me , a: .. Ï
mernm u,eadê’jît nameri x ad 1 . .4
moment? A. Cam égaler fit fi-

ent a ad y,i:a A ad «fifi; A ad «fieu: 0 ad mfiitag; a: a
ad 7,fie numerw 0 ad namerü’ n. Itê’cù’fit ut 7 ad 5, te

z ad u: téflon: z ad u,ita x ad A. Ergo fient 7 me A
4d [Un x ad Afid inodâfrobauï ejhfîcut erat

oued 3117304411. Per 127445 zytnrlzrofortione me d
fieu:
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fient. a ad s, ita natrum; a ad numerum x. Ergo Fer  5
huius Mari, magnitude a ni: commenfieralailis .magni-

tudieu Lergolmagnimdme: qua eidemfimt commen-

- fierabzle: (jutera. .Dccimumtcrtium Thcorcma; A v. I .. .

Si ex duàbus magrütudinibus hæc quidem. com-
mcnfurabilis fi; tertiæmagnitudingilla ucrè ci- ,
dem incommcnfurabilisgncômcniurabilcsfunt
illæ duæ magni radines,

Sint du magnitudine: a, a. I "v

n » . I v aPorrofit tenta magnztudo V . »-»c--.-«

7:fitâ,- a tommenfierabilis   r e .
7ifit etiam a incommenfirabili: eidem 7. dico ma-
gnitadinem a effi incommenfirabzlem . B. Nana fia
effet commenficralnlù neurula luztoànmenfieraèdi: l

rifla quoque magnitudo Æ rye: commenfienabdù
magnitadmi mon mouiuxpofitum effrontrariam.

Dccimumquart’umTheorcma.

Siduarum ma nitudinum cômenfurabi- "
hum altéra Écrit incômcnfurabilis ma
gnitudini altcri cuipiam tortiœ, reliquat
quoque magnitudo eidem tertiæ .incô» . .

menlurabilis cric. d
Sint du magnitudme: commëficrabile: 55:41- .

tera nero zpfàrummempe a alter: antidatent
7 fit,incomrnenfi4rabzli: 410 . dico reliquat a
pogne magnitudinem. a :1]: incommeno- ü Je.

Mi
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e fierabilem 7.Namfi6ejfit cemmenfieralzila.f,cam

. -etiam œfitcemmenfùrabilimcyja.quoque magnitude
«magnimcbni 7 erit commenfierabilu,fer fraceden:
ibeerema. Sed fofitum efl ca: ejfi incommenfiirabig
leuqued eflfiifiu imfiejîïèilflNon ergo en": (emmenjü

rdËlliIfi i 7. ergincoæmfirahlæ. Si dharma ergo
magnai: inum (et. Corolla’riuni. i

gonflant commenfù’raêilia inçemmcîfiiraèihbm, un: in-

ï’ierfilineenimenfiarabilia; Sinimagnimdinesggfiinj

commêfierabileufit à ma- a,

. g . - ---vgnimde 7 comenfiirabilis 21h L - c .
fi «fit item magnitude a cd- e . -’ ; .7

menfiirakzlæ gifla. dico 7,1! i ’ * a I
(«fie in m fi incommenfiiraéi . a -
:Ie;.Nam «Àyfiinicemmenfieraèilemx du: à efl in;
4 commenfiirabilu ;   cErgeferbee. i comme. 144,5
fient incommenfùralnles. Sed 15,1! fient cemmenfiiraèi’h

Iles.ergofer hoc theerema,autper 13,7,Jffùnt im-
ter fi incommenfirabilesfioe un? ceroIIario fief: uti-
tur Theenait in 25,2.7,38,c’9’ alij;

l Lemma. rDada: data rem; linea inagnaliêu:,inaenhe iaÇgaan-

reflua faufil maton; miner. id
Sint data daa inagualey refla a:

5,6? 7, uarum maiorfit a c,
inueniê’zZÎeflqaantdfiMPof

fitlinca a. 5,7uàm7. Dejêri- a. o p.
baturfiePer linea’a Æfimieirca hg!" "

la: gaga entra eam afgue

f a

Lama . et
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ad fêmirirtuli tireunfèrentiam ceHocetur linea-
refla a a aqualu yperprimam quarta? aïiunga’
turpunâla 155 linea dufla, quafit a a. Côfiatfizne an»

gulum a 41,6 refluai eflèfer 31. gfraterea lineam a a
170]]? Plut quam linea «truqua eflagualu 7: tantô-
guefluepej]? quantum efl. quadratum linea a amer
47.r.. Similiter çueq; duabua data refluJinea utri-
guepeten: repertetur hac ratio ne. Sint dua data re-
fia a a,.n:,&,inueniendd7;profonatur linea qua me...
quefcfitt. applicentur inter [e eojîtu que angulmn re-
flua: confieia’t,quifita a 5,0 dueatur linea a purifie x
tu in funfium 5.cenflat itemlineam a a effe’eam quanta

quartette: forent? quanti? illa amba «and 5,130" 47.!.

Decimumquintum Thcorcma. ,

Si quatuor méta: FroportiOnalcs fucrint,Pofsit au; -
ter-m rima Plu quam [scanda tanto îuâtum dl l
na atum-lincœ fibi commcnfurabi is longitu

incarniez quoque Poterit Plufquam quarta tan
A t0 quantum CR quadratum linea: fibi commet».

furabilislongitudiangôd fi Prima Pofsit Plufl.
’ quam (ccunda quadrato lincæ fibi. longitudinc -

iricommenfitrabilis: terris quoque Poterit Pluiï-
quam quarta. qu adrato lincæ fibi incommcnfuj -

rabilis longitudinc.: ’
Sint quatuor linea refiapreportionalet a,C;7,afieut a ad Î

.6,ita 7 ad alfefitt autem «Plufquam 15 tante quêtant a L

efi quadraturn linea upofiitâ; yflufguam a quadrette "
hum èDieefl-afiterit commenfurabdu longitudine lif-
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. m’a e, erit etiam 7 remmenfitrabilu Ion

.tudtne linea tfinautem a incommen
juraéilu lengitudinefuerit linea c,erit
fimiliter 7 incemmenfitrabilu longitu-
dine linea (Ex eoenim gued eflficut a
ad 551m 7 ad merit citant ut quadra"?
linea a ad quadratum linea gîta qua - a. G ç 7 se g

dratum linea 7 ad quadratum linea a A »
fer 41,6. Sed ex fiipfofitione quadrette linea à: aqua-
-liafitm quadrant Iinearum Acquadrato uerô [17104. 7

aqualiafitnt quadrata lineartï tu. E [l gitarficutpre-
fonio quadraterum earum [me-arum sa ad quadratù’

linea -C:itafrepo"rtie quadraterum duarum Iinearu’n:

J! z, ad quadratum linea A. Fer dfiunfldtgitur fre-
fertienalitatemficutquadratum linea c ad guadratfi
linea 5,ita quadratum linea Z ad quadratum linea a.

I E]? itaque ueluti ç ad Afin ad a,perjêcundam part?

2.2..6.Per titrariam ergepreperrienemficut a ad t,it4
a ad Mirai autem ex fitpfofitiene fient a ad [5,5 a: 7 I
ita 7 ad il. Per aquam zgiturpreportienern e]? ’ ’ ’

ut a: ad tata 7 ad z. Itaqueper detzmam huiuxfig 7’ A a.

et eflcammenfuraèilu lengztudine lffi e,erit yuegue 7
remmenfiiraèzlu longitudtnei’lafiz. Si uerâ incommen-

jùraèilu fiierit a ipfis,eritfimiluer meemmenfitrabtli:

7 z.Ergefi quatuor reflafreferttenale: (7c.

Decimumfcxrum Thcorcma.

51 due: magnitudincs com mcnfurabilcs romponâ-
tamoul magnitudo comPofita fingulis pattibus

commcnfurabilis
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commenfurabilis cric. (hiôd fi’tota magnitudo,

-coImPofita altèrutri Parti c0mmenfurabilis fue-
rit , illa: duæ quoque Parte-s commcnfurabiles
erunt. ’i

Comfonantur dua magnitudines commenjurabtle: a A,
’c 7. Dico totamv

. . et C rmagnitudinem 5- v r a? . fi- a a
a yfingulis par A
ïtibm’ ufifi 7.05 » - - - e
menfitraètlem a]? Cum enim a fi 0C 7 fin: terum?
fieraèiles,metietur quadam magnitude tô’muni:
ambarum menfitra. Metiatur igiturfitî; a. Cum itaqg,
a metiatur a 5:15 7 metteturquoque rotant magnitudi-
nemcempofitam a 71mn t’emmunem câ’eeptionâ Qua-

tunque magnitude metitur (11445 alim,metitur quegue-
rongiofitam ex illis. Sed eadem A metielzatur a 5,5 7ere

fiffefltienelîrge a metitur; 5,5 7,0 a 7. Commenfiir
rabilu ejiitaque a7 utriq; magnitudini a 5,67 B 7-. Sit
fraterea a 7 rota compofita commet: urabtlit alteriex
duabua a: 5,5 7:fitâ; illa a: A. Dico duas illa; a Æ, Æ .7 efl’è

femmenfuralrilerNam cum a 7 (’9’ a filin: commenfùr

raèilegmetiatur iffaa communie guadam menjù ra: fit
autem illa magnitude a.Cu’m itaq; Ametiatur a a a”

a 7,reli7uam quegue magnitudinem ,6 7 metietur ma-
gnitude airer anm communem conceptienem. (Mie-
quid metitur tord, (’9- detrafiumt metitur (9’ rehquù’.

[éd eadem a metiebatur magnitudtnem a [à ex [uppofi-

tieneÆrgo a metitur utranque a A, (9* 5 7. Comme» u-
mède: itaquefitnt a 5,5 7.itaq; araba parte: tbeere-
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matit uera. : Corellarium. a
Si tata magnitude fuerit commenflralrilit alteri ex duit:

au: magnitudtnièuatotam magnitudinem comfenen-
détergera etiam (9* reliqua ex duaew eommeîfiarabi-

liLNamfi tata magnitude ueluti a 7 efl commenfitra-
bila magnitudini 5 7,ergoferfieundamfartem huius
theorematu 16,magnitudine: a 5,5 rfünt cemmenfit-
fraudes. ergo fer friment [mnem eiufdem theorematie
magnitude a: 7 erit cô’menjurabilufingulu a 5,5 7. He:

torollarioutitur Timon in demenflratione 18,0’ aliorii

.theorematum. entifjum tamen eji Euclidi, juta facile
tuideèatur ut cateraferê eorellaria.

i Dccimumfeptimum Thcorcma.

Si duæ magnitudincs kincomrnycnfurabilcs compo-4
nantur,ina quoq; rota magnitudo fingulis Par-
itibus componcntibus incommcnfurabilis crin.
Qiôdfi rota altcri Parti incommêfurabilis fuc«
rit,illœ qUOquc rimæ magnitudincs inter fc inj

commcnfurabifcs enim. . i
Compenantur enim dua magnitudine; incommenjuraà

, bile: a 5,5 7. Dico raid ma a. B a

. ,. l I Wgmtudznem a 7, utricung, e
ma itudini a 5,5 7 inca"-
menfitraèilemfore. (hadji negetur-incommenjuraëi-
les eflÉ’ 7 «,0: 5,metietur ipfar quadam magnitude.me;

tiatur itague,ea yua fit afifieri pardi. Cum igiturll
mettaturper te 7 a, a 5,metieturfitniliter religucï ma-
gnitudmem 5 fer-te-eadè’ A metieratur c a. Ergo

a: 5,
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a 5,57fimt .cemmenfitrari a. f A, F y d
iileuSedexÏ "e mon: e-. j a r - A .
rdtiiteô’menfugglftle: :fieri - ’ FM ’v -
ergo ne" Pote]? ut 7 a, a: 5 fini eô’menfitrabilesrfiint me;

intimenfitra-èiles. Eadem uia druzenflrarilpotcfiz ma-
gnitudiner a 7,7 5 ejlî’e inCommenfitrabiler. Ergo a: 7 fin-

gulu magnitudinièua a 5,5 7 efl incommenfitrautlu».

- Rurfua a7 alteri magnitudinimempe a cfit incô’
menfitraéilu. dico etiaim a 5,5 7nejfi’ incommenfitraèiù

les. Namfieommê’fitraèiletfuerint, metietur ma-
gnitude guadam. metiaturfitâ; a. Cam igz’tur a me»

tiatur a 5,5 7,metietur attaque tatane ’magnitudinem 7
u 7. edper te a metieeatur a 5:’ergo aimetietu’r 7 ego: c. ’

C5menfi1raèileritay;fitm 7 «a: 5. Sed ex flippofitiene

erant incommenjuraéiles. illud autemfieri nulle mode
foflè eertum cfl,utfimulfint (recommenfiiraèiles (9°

incommenfitraèiles . Nulla ergo magnitude metietur
a: 5,5 7.Ergo ineemmenfitraliilesfint a 5,5 7. Ea’dem-

quoque uia demonflrarijrotefldludidemfipefiterimw
magnitudinem a 7 ejlè iniommenjurabilem 5 7. En
go dua magnitudinee ineommenfitralvile: (aux -

I’ V H ’" I. Cerodarium." 7 à. n s .

Si tata magnitudofiterit intimenfitrabilu alteri ex duai.
bu: magnitudinibu: miam magnitudinem empenna
tibue’,erit etiam (a reliaient au: daubai intemmê’jura -

1:21am": [i tata magnitude’udutî a7 incommenfii

raidis. magnitudt’ni’fi-mrgoper fartémim
itatbeercmatit i7.magnitudinera -555;7;fim.t interna.

a; à 77 i I- -



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
menfiirabdetarfeferfriorem partent eiufdê’ thora-

mati: magnitu o a 7 erit incommenjitrabiltr finguli:
l . a 5,5 aber corollario utitur- Theon in . demenjirationev

73 theorematigÜ aliorum. . « - . 7. *
I. .. f Lemma; ï. .- - a,

si .jiarallelogramMum. iafpjireturfitundum- lineam ret-

&am,linedque illa tante flue exeedatfarallelegram-
mi lat-M, uantum dlalterum lame ipfiutfaralleloo

. grammia udlbarallelogrammu’ fic applicatum, d! a-
quale alteri faraüelogrammœquod fit ex fifitenibuev

linea,quafitflajuntper applicationem Parade:
legrammifecundumlineam 1. V i a o

Hocperfi mamfeflum uiderifotefiaamen quia referitur
internaient,demonflrationm-eiu: 45mn: Secùï.
dum-lineainïreflam a: 5.4?» v x .0 r -
Plieetur Paralldogrammum; "
a a,euiue alierii [aux fit a;

quale illi-portioni-linea re- y .
fla, qua excurrit extra fia- °°- ’ fi
rallelogrammû’. Dico Parallelogrammù’ a A efie aquale

fiferficiei reflangula qua fi t ex a 7,7 5.quodperjèpa-
tet,ut modô diximua.Nam quia quadratum 4j? a 5,li-
nea a 7 «flaquai: linea 5 7 : diq; faraHeIogrammum.
a «id quad eflficfetficies reflangula a 7,7 5. Ergefifa
rallelegrammum affliretur (et. » .

Decimu’mkoé’taùum Thcorcma.

Si fuerint duærreétæ ’lineæ inæqualcs I, a: quarra:

n v u v v 5 v .paru quadrauiquocl dcfcnbtrur a mmorc,æqua-
le
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le Parallclogrammum applicctur fecunelum ma
iorem,ex qua maiore ranrum excurrar extra la-
tus Parallclogrammi,quanrum el’c alterum latus
iPfius Parallelogrâmi.Si Prærerea Parallclogram
mum fui applicatione diuidat lineâ illam in Par
tes inter (a cômenfurabiles longitudine:illa me:
ior linea ranto lus Porefi quam minor, quanrû
oeil quadrarum ineæ fibi commcnfurabilis lon-
gitudine. Quôd fi maior Plus Pofsir quâm mi-
nor,tanro quantum cil quadratumlineæ fibi cô«
mëfurabilis longitudine: 8: Præterea quarra? Par
ri quadrati lineæ minoris æquale .Parallelogram
mum appliCCtur (car-rida mai-orerh,ex qua ma-
iore ranrum excurrar extra latus parallelogram-
mi,quanrum CR alterum larus ipfius Parallelo-
*grammi,Parallelogrammumfui applicatione di
uidir maiorem in Parues inter feslongitudine câ-
menfurabiles.

Sint dua rafla inaquales a,tor,qua- c v 13 t i, y
rum mater fit 57. (Maria autem W
farti quadrati lineamineru a, ’
hoc efl quadrato quad deferi.
I (mur a dimidia linea mequalepa
radelegrammumficundum lined
5 7,aj2flieetur, quad relinquat ex . .
linea 5,7fartem excarrentem aquaIem alteri [ami if
flusfaralllelogrdmiafitq; illud parallalogrammü’ quad

fiat ex 5 a, a 7: (hoc uerô quemadmodü fiat, doter Cam

paumier fine demenflratienit 13.)jit quoque remmen-
L ne

5
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lambda longitudine linea 5 a c q 3 t à lu
. linea a 7. Dire linea 5 7 flwfojfè
quam linea u,tdnt0 quantum efl
quadratum linea euiujdà’fièi

linea,diee 5 7,longitudine aimer: "’
flralnlit. cSeeetur enim linea 5 7 l
. in duasparte: aquale: inpunfîo l
spenatu’rque luttant c a aquale-m eflè linea Il «reliquat

. ergo lineaçrl7 erit aqualt: linea 5.1., Carné; linea re-

flaë5 7 diuifiifit infatue: aqualer minutie tangar-
ter auteminaquale: in purifie afifetficie: refilangu-
la contenta ex J5 5,4 7Jeum quadrate linea l. et, aqualue

(fi quadrato linea a 7,12" quintum. tbeerefma ficundtli-
Érthaquefitperfieie: ’reëiangula tententa ex C a, a7

quater fimfta et? quadrato linea s a item quater fini-
pte-afl aqualie quadrate linea t 7 quater lampe. Nana
aquaiiaquafiintaquditer multiplicatdsfimul agua-
lia flint. Sedfitpeificiei refiangula contenta ex 5 a,
a 7 quater fumjzta aquale a]? quadratu’ linea a ex
fofitione. Nampara degrammum. ex C du 7 [1076170211 .

dl aquale quarta Parti quadrati linea a. Qadraton
uerô linea a e quater [inapte aquale e]? quadratumli-
me? Jet-Nm linea Air-q]? dflfldfld lineam. a aquatint-
to autemJinea s 7 quater filmfto aquale d? quadratii
linea c 7. Similiter enim linea C 7 dufla, efl ad lineam
s 7. Ergo quadrata liman? a, Il zfimt aqualia quadra-
t.o linea bigornera quadratum llfltær c 7L main; a?
quam quadratum linea et tante quantum 961 quadra;
ium linea AÀZÆrge mater linea. 7 flux Pardi quam

. minorea
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miner Ë quadrate linea a; Nune autem demonflra’n-ï

dum efllineam C7 efjè lengitudine commenfitrabilem
linea J12.Cum enim ex filPPOfitionf linea C a! fit [en
gitudine cemmëjuralailu a 7 : ergo linea tata C 7 erit
lengitudine cemmenfitraailu linea A 7,17erfixtum de-

cimum theorema huila: hart. Arqui linea a 7 cfi aqua-
Iu linea c z. Ergo linea tata c 7 a]? commenfitraleilis len-

gitudine lin ais c 2,7 a. Componantur illa dua linea ut
unam Iineam efieianLCum itaquelinea rota 5 7 fit eà’

menfltrabili: Ieïgitudine duaèux linei: unira: loco firm-

jzti: 62,7 AErge linea 5 (,7 a uniua leeejumftafimt eô’

menjurabiler longitudine linea z auner fieundam
Partê’jèxtidecimi theerematu Imiter libri. (Mare me:

refidua linea: a! eammenfuraèilu» longitudine erit tata

linea C r, fer Prierem farte»: eiufiiemfixtideeimi drea-
rematitJJec ramenvprelaari gotefiger corollariiï
à mai: fofitum 170]? 16. Erge linea5 7171M fetefl quam
linea a quadrato lineafièi cemmenfitraaili: lengitudi- ’

ne. Rurfus linea 5 7 plus [refait quam linea a tante
quantum efi quadratum. lineajilvi lengitudine 60mm? I
fieraèilisz quarta autemjiarti quadrati ’linea a. aquale

ficundum lineam5 r Paralldegrammum applicetur,
quad relinquat ex linea 5 7 Portionem aqualem alteri’
ldtefl:fitâ;jùfetfififs reflangula eontê’ta ex 5 a",

a gdemenflrandum dilineazs une! rafle inter fi longi-
tudine commenfiwaÀilenManentiliw mnflruflienièur
(yflppofitieniatupraeedentilaurjimiliter demonflrar
hmm hneam C 7 fluepefle linea a tante quantum efl’
quadratum linea z ASediexfiqüpefitiene linea 57 plier

L



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
fate]! quam linea «Jante quantum dl quadra-mm. li-
n’eafiéi commenfitraeilu Iengitudine. Commenfitraèi-

la eflitaque [engitudine linea 5 7 linea: A. Erge linea
- :cemfofita ex duabue 5 La 7 cflcemmenfùraln’lu longi-

tudine linette a,perfècunda’partem fixtideeimi theo-

. remarie [attitra [un . (Quanta fer 12. huila: , flue fer
friaremf’artemje’xtidecimi theorematiglinea 5 7 efl’

trimenfiirabili: longitudine linea compofita ex 5 2,1l 7.
t Sed tata linea cempofita ex 5 2,47 ’ejiI commenfiraèilu

longitudine A7. nant 5: di’aqualzr ex antê difiu
a 7. Erge linea 5 7 efl longitudine commenfitrabilit
a biter n. huiua.Quare (y linea 5 a efflongitudi -
ne commenjùrabilit linea A 7,1120 [attendant fartent

fextidecimi tireorematit. Ergo fifuerint dua relia li»
nez inaquale: (9?.de demonflrandum erat.

Decimumnonum Theorema.

Si fuerint duæ rcélzæ inæquales, quartet aure m par-
ti quadrati lineç minoris æqualc Parallclogram-
mum feeundum lincam maiorem applicctur,ex
que linearanrum excurrat extra latus Parallelo-
grammi,quantum cil altcrum latus eiufdem Pa-
rallelogrammi: fi parallelogrammum Prærerea
fui applicationc diuidat lineam in Pattes inter le
longitudine incomméfurabiles, maior illa linea
ranro plus Potefl «quam minor,quanrû cil: qua-
,drarum lineæ fibi maiori incômenfu rabilis on-
gitudine.(lilôd fi major linea tante plus Pofsit
quam minor,quanrum e11 quadratum lineæ in-

l commenfurabilis



                                                                     

l aux X. , 4o.commenfurabilis fibi longitudinc: a: Præterea.
quarta: Parti quadrati lineæ minoris æqualc Pa-
rallelogrammum applicetur fecundum majoré,
ex qua tantum cxcurrat extra lattis Parallçlogrâ-
mi,quantum. cit alterum latus ipfius , Paralleloa
grammum fui applications diuidit maiorem in
Pattes inter fe incommcnfurabiles longitudino.

Sint dua reflet inaquale: «,5 7,.
qua a; maiorjit c 7: quarta au
tâpartiquadrati mineri: nem-
Pe «,iaquale parallelogrammii.

afflieeturjêcundum linea c 7,
quad relinquat qx linea C 71241"
rem. exeurrentem ’ aqualem ale

ter: lateri paralldogram:
mi: ttq;illudfarallelegrammumex c 4,117: ineommen’

furaèili: autem longitudiuefit 5 Il a 7.1Diee [in eam t
c 7poflèfltu’tquam linea a tante, quantum. e]? quadra-1

ium linea incommenfùraliilitfilii IongitudineÆtntprie

muni eadem conflruflienet (9’ rarimn-«î’dmiaqua in:

rexitne ’theeremate... Similiterejiendemua 15:55,.
120]]? Plus quamalm ea a tante, quantum efl quadratum-
linea a z;Reflatut demonjiremua lineam c 7 ej]Ë’ incem:

I menfitrabilem longitudine a z. Cum enim linea 5 ni
fitineommenjura ilirlongitudine linea a 7 ex fieffefil .
tione,ineemmenfura&iii:"criant lengitudine erit linea:
c7 linea a 7,per 17 Imitatfid a7 e]? remmeiyuraui:
li: ambabutlineis çz,47fintul; eemgofitit, quia. a 7,. ejii

C 350.th
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àqualisiffi :zÆrgoCyejËin- c 3 t a.
tommenfizmbilz’: ambaèw B Z,     I
,21 yfimul compofitigfer r4 lm- . 
iw.Ergo perfimnddmpdrœm l ’ . a
fiftimideçzmi thtoremmîrlm: V ’

ne. libri linea compafitd ex a, î
.4 7 fimul (9* 1min: loco firm-

Inti: diincommfimlzili: linea! *
a A. Ergoferfrioremfartê’ dfiïfiptimidècimi theod- . v

remati: linea 5 7 a]?incommcnjùmèilù.longitudine li-
nea: z Alinm igz’tur 5 ypoteflplu: quàm 1122:4 a un»

guanmm diguadmtum lineæ intommenfurdëdi:
longitudine. Rurfu; linea a ypofiitplw linea et faim
quantum ejl quadmtum lineæ incàmmenjùrabilis
longitudine : glume autemfèzrti guadmn’ firme me.»

gualepamllelogrammum apflicemr ficù’dum litham

5 7,71m! ralingua: excurrentem fortionèm [iam 15 7
471441021 alteri ipfim laterifizâ; illud paraflelàgmm.

mu»: ex linea  15 A]! 7..Dmonflmndum nolis cf? illud
linea»: B A,e[]è incommenfitiuéilem langimdinc liftez

a 7.M4ne4ni enim adent ronflruflione: (’7- ratioci-

nandi uimfvnilzter ctiamoflmdemw lingam fi 7 [20]]?
flua quàm linea aguadmro firme z A.Primùm cxfif-
pofitzonclinea 5 ypoteflplufiluam linea a tante quan-
ltum eflguadmmm linea: filai incommenfimèili: lan-
gitgdineÆrga [bleds fait inaminafimbili: longi.
tudine lineæ La. Dague linea complût; ex C 2,1! 7 a.
uni»: lacofumptd cri: incommenfirabilbs longitgdine
lincçtzaüverfimndam fartent fiftimidecimi thoron;

man:
.4
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aguis IibrilmiœLCMare a. A ’
farinant fanîdvfilitheoè; . .
’remdtz’sJinea B 7 cri: intdmmë’ ,

[31’4wa longimdzne lime com

Pofitæ ex 62,1! 7. Sed linea cô’

polira ex M, a 1-41" cémnænfxe   ;»

rabilùlongimdin: Zinc; la m3

guidât çfl’æguçlgxiffiay (Je . . ., .  .
dnœfrolwisg Itaquàlzm-VB y 99 :incbmmnfutdâilz’:

Iangimdin: A 7p" r4 t liaiwÆrgoferfimndâ’par-
temeiuflemfiptimidedmi tbtoremadæJinedÆ a! a]? in-
commfiafabilàï langimdipelihtæ a «7. .  gambe»;

fifmriut du: "(Be inæquhIaÜT. . -   ’ - x

. » Lama. .Cmfitdemanflmtum v linea: .longima’im’ maffia;
  Lilasonmimyotèmz’aganguemmufmàzlngæm

uçr’ôqùæpotehtia film .càn’zmenfirdbilt: hon «mnino

Imgitudine gangué. çgnùménficmlzile: ’ejjèfidçejfipojfè

wlnngimdimcàmcnfimbiln a! inmmepfirubi
(moanfldtfi lineæpropofitæ (quam élu-da) uocari dixi.

mm,:4ndém7ue rqtiomlïà recentiorilw) linea 71144

d4mfiænit commenfizmlvilù Iongimdincjllam votai
«Mer: rationdlemfy” commenfxraètlm mm Imam.

Ænefilumfidctiampotentia. Nam linea longimdine
commenfiraèilegomninpfotentia quoque. commenfm
rakilesfinç. (Modfiæropofitç lineæsçmmirm’auktg j ..  

mcant,qnæd4mfùefit linea bommenfufabilispofê’tia:

fignidtm (y langitudin: miam fîmenjùrabihk fiœN

"rit, uacahturjllæt; 74(3W1È5"Œ iffi

l! 731,1: Mq



                                                                     

EVCLID I5 nELEÏMÈNTO R.
langimdine ÜfotêîidSÏ-uerô lineœfrofàfitæ, qui?

rational"): naræmlinea 91422414111; panifia cmmçnfiç -

médis, langitudine eidem fileririncammenficmâilixz -

uocalzitm’ Ü. illa rationalic gpotemiæ tamtam came

mcnfiçmbdin I ’ ’ Î: K ’ -v 1 *  .*
Illæ du noce: «6m: 9éme: qua: fin" in escarrifiai im-

freflômonfimt in uetufla:(9: quodfêqzitur,continùe-  
mfiriefcrtlzimr,4ddit4 12411104141 34è hoc-made, gang;-

-  74,11? tungar diamM’; Ramdam-m4: Enclia -
de: (a: e]? infrincipij: huila libri) i114;  linea quæfimt
linea Profofimî quam éudaâluocatfiuc Iongirudin: (9l ï

paradaVçqmmçnficmbilcrfiuepotœtia natrum. Sam:

14men (y alia linea reflælongitudine quidem incom
malhabile: limæprofofim, id e]? ri griffue diÇM r4
tianæli,potmia-.Mntqm eidem commenfindilegnâ;   A
mame vaticinqu (9* cô’me’flùrdbiln interfè ":41. a»

tian: qudfimt tariomlcxjêd (’9’ iflæ eqdemyajfim:
[à cô’æepfiimèile’: interjêfwe longitudiae, (9* ideqfoç

remialquoquafiurpotentia aimant. thuidê’fifuèrim
intérfi commcnfirabile: longitudine, uacdbunmr a?
iffiz rationales longitudine commenfùrabile:,m mm»

fimlimelligqmrfoten :14 quoque cimenfia mèdè: 412-.

(wdfifotmtid ramant. imerfifuerinr commenfim-
Meg-nvmëunmrcv utricule: pomma tamtam
commenfizmbiles.’ .  - I .Corolldriumx   - ,

 andÏuutcmünuwfuæfiùæPIqre: rnç’riondle: a ranime”: 

firèièilèj: loâgitudine rationdli fin: inter fi connu?
ficmâile: Idùgitudinejn’nc cô’fldtNam cum fin: une». "

rifler. æ Ioùgimdim (mnèmfimâzle: primo ras  
, .

rationali,



                                                                     

LI’BERV ’X.7"41 42.
flouât" durent Magnitudiner 7144 fin: mû (9* eidem

-fommenfirâb’ile;ftne 43mm! emmenfierdbzle: ’,.pè’r u

initia-Ego lineæ utricule: privée ratinait lo’ngt’.

.tudine (emmenfiembilesfum inter fi quoque commen
fierabile: longitudine. Sed quanttï ad e45 attinet,quæ

film rationaleefotentia rama»: commenfilralaile:
frima rationali, cri omnino neeeflè efl mille: guogue
interfi’fintyotemiafizltem cô’menfizrabiles. C une enim

quadrant edrumfin’t"mtionalià,emmCommenfieralzi-

lia quadrato lineæfrofoflræ’yuæ dicitur frimé ratio-

naliH-Mçneper n. hum: zpfit quoque inter fi crante cô’

menficmbz’liaÆrgo linea ’earumfimzï inter Potèmid

falun: cohzmenjnmbilerôed nihil 14ème eaflê’effèfræ-

tenez longitudine interfie coMmenflzmèilex. Sir enim li
7m: 1:: rationalù,fitâ; linea; 1 e ’ r 1* - ’

eidem lime a meionali pour:
a): tamtam commenfilraèzüe, -

bote]? langimqlipe ineommenfifrdbilie eidëfiefræterea .

du [iam yli’neæ B lopgütediü [tommepfilfébzluj *

eùim ejfipoflè mafia: ekffleiàfîiî bikini: lièriMëe ni.

huiles, lined 7 ejlvineommenfùi-abilu ilangitùdiine
mue «fez! yard-dratum linea: a: efi commehfiiràèile qua- fi .

dr4t0 linea 5 ex [effofinoflèe’gmoïmàtih "item bien:

a]? commenjùra ileeidem qüddfatovlineæ Aperflfp’o-

fitionemÆrgoIJer n. buiuequddratunt lineæ v7 efl com

men nubile quadrette linea;- Ergolineæy nuper de:
fimtionem r4:ion41i5,fotentia mnem): commenfuràèis

Ils-linea «fiche a [men ,5. « Danmrergo du
rationalerfnemiæ rdntum tommenfieralile’s if]? 74-.

MI!

.y »



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
.1 l:ibnali,-imer jà uerâlongimdme commenflrabilesg PH:

r aliter; refètendù’ efle fait); 71ml antea dixirnu in dif-

nitione linearii rationalium, Camfaniî, eatero’fi; de-

incef: a6! eo Iatinosgeometrae inuexijfi illa: une: fine
terminant guaflam linea; uocarem ratio male: pour:

aria tanisent, 7144135 ami longitude»: àfotemiaqui-
. La: "unquam Euclidem ufiam-ejjë reperieabæ enim me.

a: longimdine apotentia naviguai-refinanmr ad. ra.-
tionabtatem au: irrationalitatemfid ad? come-
menfiifabilitatemgam incoinmenfiefalilitatem linea-Î

mm. Qlaperuerfionesfilent remanger fi dafieilium
.enam dz’jfzcultatem a! blafêurieatem augereltaqne et

monitnm itemm arque imam adimmr Principtbrum
riel glijimflieium terminorumjimplteem uim diligenter
intellzgas a" retineaemegue qflinuam, extemum ad-
mifiendum exijiimes. n A l ’ . ; 1 ’-

VigcfimumTlicor’èmaQ.

Superficies reéïanguilaçontcma ex lineîsa mais ra-

tionali’bus longitudine COmmcnfiirab’ilibus fe-
tùndqmunum alignait) modum exantcdié’tis,

mamans CR. . a ’
N402 ex linelkozfiuG-rranbna-- » ’ . , 1 - ,

. ’ * . ’ . .. à A4 B . . 9’.hlm; Iongzmdzrge commejie- e - a
talaililamfecandum ami ali Ï I N Î
gnan modamïexl amedicfiie U J- ’ o à

u . . . A I , C.cannearurfiapeifiae: relia! . - - ’ ’
gala quajit a: 7.61500 figierficiem ce y ejjê rationale. De-

jEztilzamrenim à. linea a fi quadraeum g «rational: 4E;

itague



                                                                     

une. .V x. MU. ’ :4,
itaque quadramm illud - a: Mx definitiane. Cdnguefi’e

tommenfiirahilie longitudine linea «la linea ,5 347m.

123?,- fit linea a: Æ linea s A,commenfieralzili5 itaguelon-

gimdine erit linea 5 A linea ,3 7. Efiamê’fime lmea c a!

ad [imam c 7,it4 quadratum a a ad fiperficiê’ rei-lan-

galam a y,PerPrimamfexti. Sed modov conclufiem dl li
neam ,6 a effè commenfiaraèilem linea ,6 7. Ergo fer de-

A (imam hmm Mari quadrant»: A a (Il commenfiiraèile

fiipmficiei reflangulæ a: 7.580l anadratum a a: e]? ratio-

nale:ita7ueper dcfinieionemfizjzeifieies a: 7 erit mara-
tionalie. Ergofljzerficie: reflangæla cô’tenta Üeætera.

Sed (9’ alia quadam defiriftioneflaeet idem dermi-

flrare. Prier enim demonflratio quadratum minon: li
nm c5fcriffit,nunc mutato eafii demonflrationi: gua-
dramm maiori: dcfirilramw. Sitflfeæfieies rafting»

Iafi y coatenraex lineierau a: * - -..,- , a.
tionalibm inaqualibka lonu- . . I
gradine interfi’ commenfie-z - " ,   . .
rabilibue 015,: 7:fitâue ma« x T ’- l 1 ’ fi "

ior a 7 .Deferilramr ex linea A; L» ç ’ I
a: 7 gaadrarum’ a 7. dicoparallelogrammum 7 C ratina;

pale e]]E.Namlinea a: me]! commanfiirabili: longitudi-
ne linea «A ex fifftfitionœfid linea flutfl arquait: blé
ma a: 7.Ergor linea»! ne efl tomenfùraèzlte longitudia

ne linea a ,5: ed guamproportionem halle: a «ad bus;

tandem ha et quadrant": J7 ad parallelogrammnmè
1.5,perprimamfèxtiÆrgofer 10 hm: lilricommen-

fieraèile digitadramm a yfarallelogra’mo 7 5. (Ma -;

dratmaaiemgl y,rati01ialel.eflia conflagçuia qua-7

a .e M7



                                                                     

EVCLIDIS. ELBMEN TOR.
dratum lime rationaltememfe a 7.7 Itaqtteper defitii-
. tionem, paralldogrammum etiani 7 Cerit rationale.

’ Praterea cum demonjiratione: illa uideamur [agui de
.eo pareillelogrammo gaodfit ex dualité" lineitfluarum
. alterafit eapebpbfita quam piémoeloeo rationalemdij
1-dmw, unde diximaè menjitrateaterarü linearum ad
.illam eamfaratarum (417i ofortere, altera uer’ôfit eidè’

frima rationali commenfitrahili; longitudineflua ejl
frimajjzecie: limant»: rationalium longitudine com-
menjùrabilium, aliam eafitm afirendumfuto deal-
aterajfecieJmearum inquam rationalimn longitudine
commenjùraètltumgut demonjlremua genet-alan: lutin:
theorematie ueritatem ,1:qu- fruflra. in eo. fofitum illud

extitijfijëeundttm imam abattent modum ex antedi-

éÏie, Sir itague litre-a Pri- I, - - .- - j z
me rationalis a B:fit etiam’ a a ’
paraflelogrammum 7 a con

tertiam ex [intis 7 sa A ra-
tionalibua id e]? linea Prl- y
ma rationali me commenfit ’ ’ ’ . . -
rabtlibw longitudineL Sint tamen illa du linea 1,1 a
dmafa (9’ Înæïü’dlfl lineafnmo rationali’u Ç. Dira

faraflelugrammû’ :7 A efiê rationale. Defertltatur’! qu’ai-

drattem linea c «fifi,- az. Primum-confiat linea: 7 «a .1

fifi inter tommetzfitrabile;Iongmtdine fer» n. lutine.
.Nam pofitumefl’ khâgne eÆ longitudtne commenjît-

raèilem-tpfi a C. Sed a A efl (qualia linea s z. Ergo linea
7 e erit commenfitrabilt’e longitudine linea e a. Sed qu?-

admodumfe habet linea .7 ead [incanta]? halictfa-

e rallelogrammam

vnxi
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rallelogrammum 7 a ad quadratù’ a z,perpritnâ’jêxti.

Ergoper decintam hainslfarallelogrammum 7 a cri: .

hominenfiiralilezuadrato linea a C,qnia linea a afofi-
ta ejl cimenfèra’ du longitudine linea. a 5,7144: flip-i-

mo rationalii. Ergo’per n haine, paralldogramrniî 7 a

commenfiiraéile anadrato a; Sed quadratum Il: eji

dicommenfiiralzile guadrato’ linea a B. Sed quadratîi l

linea a 5 eji rationaleper definitionem. Ergoper défini

rionemquoqnefiguramm,rationalium yaralleIOgrani
main 7 a me etiam rationale.. Nune rifla: alita ca-

[in tertiafpecieidinearmn niquant rationaliiim longi-
tudine»commenfiwabiliumguajimr guident linea
primo rationalLa B commenfùrabilespotentia ramant,
itaque rationalesitamen. internerâ longitudine (on:
inenfîtraèilesfint ipfiz linea 7 1,1 n,maneat itaque and?

conflmflio qui: in Proximo cafù modo linea 7 qui a
rationalesfotentia ramant commenfitraètle: ipfi «A:
inter fi nerônfint logitudine etiaml eantmenfiiraèiler.

Dicoficquoyuefaraüelogrammurn7 a ejfi rationale.
Primo probabimffientmodo difiitm faraflelogra’w
man: 7’a-effe commé’jùrabtle quadrette a z:fid quadra;

tant-limande]? commenfitralaile quadrato a gel-1597 .
fer u huinaparallelogranzmnm 7 fieri: continenfitra-
[aile qnad’rato linea asfid quadratiî linea a: A eji ra.

tionale. Ergofer definitiônem-farallelograznmun: 7A i
crie etiatn rationaleflunc autem cafitm notandnm ti 4
bi mentinerimfitlnm enim uentmn a erit ad 26 theore-
ma,ad illim theorematis demonjlrationem (’7’ intelli-

gentiam illumv tibi nfid’fitre intelliges.



                                                                     

EVCLIDIS BLEMEN TOR;
Vigcfimumprimum Thcorcma.

Si rationale fccundum lineaml rationalcm a Plicè
tur,habcbit alterum latus lineam rationalEml a:
commcnfurabilem longitudine lineæ,.cui iatiof
mlc Parallelogrammurh applicatur. V ’ L

Ho: thearema ejiuelati m’agace» , 7; - 7.
Praeedentit. Rationaleenint. par l, n .7 Î Î
ralldogratnmnnz a .7 affûteur . V l
fic-tendant linea»: a A rationalè’ à
ana aligna modo ex antedifiis,
finejîtillafrimo rationaliefiue alia primo ratio-l
nali commenfiirabilùjdâ; longitudine (a. potentia,uel
Potenîid tabulait enim tribu: marli: dicitur linea ra-
rionaliJDieo [imams 7 eflê rationajetn (’9’ longitudi-

ne commenfitrabilem linea a: A. Defirilvatur enim
quadratunt linea a 5 quodfit a: a. Rationale cf? gifler
guadratnma Afid ÜAParaIlelog-rammutn a: 7 ra-
tionaleferfofitionem. Ergo pet definitionem rational
lit? qui: in fi connertitnrfiaefer la. lamina", tommenfùL

ralnle efl quadratnm a: infarallelogrammo a 7; le’ att-
temficut gnadratum a: a ad paralldogrammù’ a a 7,ita

linea A c ad lineam C 7,12erfrintatnfexti. Iran; Fer de-
cimam haine,linea a A erit commenfiirabili: linea ,3 7.
[éd linea Ca,eflagnalùx linea a a, commenfiirabilis dl

ergo liman: radinas 7.Rationalit autem ejilinea a: Æ,
Rationali; ergo cri: (gr linea [à 7, a. commenfitrabilie
langitndine linea a: ,6.Ergofi rationaleficnndnm linea

rationalenz aïe. Lemma. . .
.1 v Linea



                                                                     

LI EIR ’ X». . .4;
Lineapatensfiiperficiem irratio-

nalern , eji irrationalis. En?" .
enim linea ufiferficiem irra-
tionalem, hoc efl quadratam quodab a defirilimrfil
gualeefio area irrationali. dico Iineam a eflê irratio-
naleni. Nam fi linea a: 6M?! rationalis,rationale quoque
ejjèt quadrant»: 4è illa dfirtftttm: (fic enim eflfofitü

inter definitiones) fid exfoliaient efiirrationale, irra
tionalit a? ergo linea «(quad demonjirandum erat.

Hicinfirimr anaddamfi’ltolimn , quad lemmatia in-

firiftionern liaienfidillud nihil aliad efl quam demi--

firatio quadamfequentit theorematie. l
Vigcfimumfccundum Thcorcma.

Lama.
ü .

Superficies rcüangula contenta chablis Ilincis rei
&is rationalibus Potëtia tantum cômenfiirabi-
libus,irrationalis CR. Linea autem quæ illam (a
Pcrficicm Potefi,irrationalis 8c ina CR; uoccrur
ucrô medialis; -

Superficie: enim reflà’gula :7

comprebendatur a duabiar , a p, ’ 7,
Iinei: rationaltattafotentia
tantum commïfiirabilibaa,

nua fine a 5,5 7. Dico fia-

ferficiem illam cf]? irratia- v
nalem,e’y lineam qua illamfotdijrratianalem m’a-m

e]]è:uocetur autem medialit. Defiriaamr enim a linea
a: 15 quadratnm a: Il. rationale dl itaq; quadratnm a: a;
Et quoniam ineommêfitralvili: efl longitudine linea a: a;



                                                                     

EVCLIDIS. ELEMENTOR,
Iineab7 (nant exjupfofi- V --
iione film illa inter [e pote». a ’ a î
tia tantum commenfitrabi-
le.r)a7ualuâ; eji linea «a,

linea a n.ineammenfi4rabi-
lie longitudine ergo enth-
nea A c linea c7.Eji autemjicut linea Il C ad lined a 7;
ira quadratuin a: a ad paraüelograrnmum a: 7, perleri-
mamfixtijncommenjùrabile. efl’erga guadratum a: A

farallelogrammo a: 7 fer fieunda’ fartera decimi tbeo-

rematu huius libri.Sed quadra"; a a: (li rationale: ir-
rationale eflergoparallelogrammum a: 7. (Mare (7 li
nea quailludfarallelogrammu’ a 7,boc eflea qua gua-

dratum paralldogrammo argua]: defcribit, irra-
tionalu erttfer lemmafojlremumyocetur autem me-
diali: ea ratione,quia quadratum quad ab, ea defcribi-
tur,aquale eflParallelogramma quad eamfrebenditur
a lineu a: sa unique media Fraportionaluer in-
terezdit inter illa; linea; a: 6,5 7 Fer 17.6.. uod demon»

.jlrandum erat. Flac autem m’a de qua lac libre agi»-

tur,fimpliciter plan dicitur:iIIa uero cuite: inuentionem
tradtdit lib.6.tbeoremate 13.dia’tur mon airaiÀonv. Ne-

gue omni; nia aËIGËÀOle e]? patensfitferficiem irratio-

naleîfid ea tantum nua ejlmedia frayai-(tondis inter
’ duat lineaspotentia ianium commenfitrabilet. Campa

nu: in Prafajïtione afud cum 19 addidtr, dieiniryue fie

perfide: inediali: : quad iam? non diita intelligendii,
ut omnisfiiperfitie: mediali: contineatur ex duabu; li-
nei: rationaltbuafotentia tantum eammeï’fitrabiltbtu;

bac

Un



                                                                     

LIBER X. 45bac enim refillitur perfiquê’tia tbeoretnata’ 26-. (ne 2.9.

ubi jupetfirie: mediali: eb’tinert dicitur ex duabua me-

dialibutfotentia tannin: .commenfitrabili-bua. Itaque
. fifflfiflt! omni: refizïgula duabua reflie rationaltbua

A 1potentia ramant commenfitrabiltbua eamfrebcfi, me-
-diali: dicitur,jêd non econuerfô, ut omni: medialisfii -

.fetficie: reliangulafit comfrabenja duabua TCÆ! ra-
.tionalibuypotentia tantuni comme7itrabilibua. dl enim
«(9’ medialit compreltenfit duabua medialtbu: potentia

tantum commenfiirabilibta: .fed tamen in uniuetfunt

.. fuyetficie: quam pote]? linea mediali: (Il a" me-

dialis. Lemma.ÏSifint dua linea refia,eritprior ad fieundcëita qua--
dratum quad apriori deferibitur,adfarallelogram-
mum quad cantfrebendttur. duabua illi: realia. H00
Lemma nihil altud afirtquam quad vtbearemaprirnü’

librifèxti. Sint dua refia z s,ù.Dieafitut q]? linea (a

ad lineam t agita quadratii - -
linea z e ad paraUelogram- à - . t a!
muni comprebenfitm axa, a f h
a u. Defcribatur enim qua- «
drattï linea s z,fitq; a 1,0 - g
rompleatur parallelog-ram q - I - » 7
muni n z. Cam igi’tur linea a tfit aquali: linea i z:fit au

renifleur linea A c ad lineatn ç mita quadrature: a z ad

Paralldogrammum tu fer 1. 6. Ergo [iam linea s z ad li-
mant 1 1,214 quadrant»: a z adParallelagrammum z n.
fifi autem [quadraiunt a -z,quadratuni linea m 2,1?47’41-

lelogmmmum 381’321. idquod eamprebendtturduaæ

l



                                                                     

EVCLIDIS EËEMENTOR.
bu: linei: t Le LE]? ergojïcut linea e trad. lineam e u, in:

uadratum linea et ad faradelogrammum compre-
lien um linea: duab-ua tu u. Et acanuerfificut parade-
lagrammiizeomfrebenjîtm duabualineis ami ad qua-

dratunz linea; Lita linea u s ad lineam ç t. ’
Vigcfimumtcrtium Th601’cma.’

derati lincæe medialis applicàtifccundum limai.
rationalcm, alterum latus efl: linea rationalis 8c;
incommcnfurabilislongitudinc lincæ fecüdum

et qiuama PPIicatura a
Sit linea medialu’ a, rationafia-

uerôjït 7kg quadrato li- a
nea a: parallelogra-mmü’ re-

fiangulum aquale ca appli-
’ ceturficundum lineam c 7,, ’ . » g

CIIÏM- alterii lattufit 7 a.Di- I
ce lineam 7 Il ej]ê rationaletn- l

(y langitudine incommenju:

rabilem linea c 7. Cum-enim- .
linea «fit medialuJJotejlfa-a I 7
rallelogrammum contentumveaç renais fdtiondllËIIJPOe

tentia tantum commenjitrabilibuapojs’ititaquepa-ralç

lelogrammum reflangulum u z:fed ex fiefPofitione f0?
teji etiamfiarallelogrummum fi A. aquale eji igiturfar
rallelogrammumfiAfarallelogrammo u z.Sed a am.-
boparaHelogrammafitnt aqualiutn angularum, quia

finit reflangula. Ac. ualtum uerâ a" aquiangulçrum
faraüelogrammoru laiera qua fient. cirea aquales anv-

gala:

r



                                                                     

LIRE?» ï x; 2 xi 17.4.47
I gulo: redfrocam interfi-praPOriianem’ babenr fer

- fixrifraparrianalirer ergo erirfieur linea C74 ad linea’
. ç u,ira linea e à ad lineam 7 a. Eji igit’urfieur qiièidrarît’

. linea a 7ad quadraruni linea: mira quadrarum linea
ç z ad quadrarum linea7a,per 2; fixri.jêd quadrarîi

linea c 7 dicomrneîurabile quadraro linea t u: efi denim

urraque linea rationalie. commifitrabile ergo erir etizï
- quadra-mm linea s quadraro linea7 Mer 1’03 buirie.
fid quadratum linea ç z tfi’rarionaleèergofitiir’lirerfl-

rionale erit quadrarum linea 7 Alinea ergo 7 il erit, ra
rionaliaÆr quoniam linea evz’efinlangitudineincommen

fierabilu linea a æ. nain wapalrenriatanrum inter
fi cô’menfiarabtlee.Sieurautem linea «(ad linecï tu, ira, a

uadrarum ünea c z ad Pareillelègratntnumex amba.’ i

ne lineirc Le u eanrenrurnfer lemma fraximum. in-w
aommenjitrabile eji ergodiquadrarietnlineàe e (parade-larï Ê

gamma ex linei: ç Le n perfeeundaniparrem decimi
rbeoremariebuiiu libri; Sed quadrato linea e a qua-
drarum linea 7 a dieornmenfitrabile: modo’ enim frai.

bamm efiurra’que lineaniej]? rarionaiemÆrgo par a 137

’ buim,quadrarurn linea 7 a efi incommenfiirabile 11a;

rallelogrammo ex linein Le a. Sedparallelagrammum- .
ex linei: 7a, 7 a eji. aquale. paradelogrammo’ ex Iineie’

«amuï "ioda probatum efiÆrgo quadratumlinea. 7 a .-

incommenfiirabrleparallelogrà’mo ex linei: 7 A76:

bac uerô fars-breuiua concludirur par earollariii ano-
bisfofirfifofl 14 rbeorema.Sedfieurjê babet. quadrarii

linea 7 aadfarallelogratnmum ex lineirï 417,7 Ç ira
haberlinea. a 7. ad lineamextsayzer lemma praximuma .-

N.



                                                                     

EVCLIDISAELEME’N TOR.
.inrammehfitrabilu,langirudme efiitaque linea a7 li-
nea 7.6.Rarionalie dl ergo linea 7 a (r longitudine in-
cammenjurabilu linea 7 aquad demonflrandurn erar.

. n Hoe tbearemaefl adi-imam: Praximefracedenrtk. Vr

.aerâfierigofiir quad requ-irir bac rbearenzafiilicer ait-

Aplicari quadratum linea medialuficundum lineam ra
rianalem, referienda dlrerria linea proforrianalufi-
pur doge; irfexriata ramen ut linea rarionalitfitpri-
,niafieundafit linea inedialu qua Poreji quadratum
.affliçanldum.Namfitperficie: quafir ex [trima (9* ter
ria e]? aqualu quadrara media [1er 17fi’xti.

I ’ Vigefimu-mquarcumThcorÇma.

:Lijïca rem mediali commëfurabilis, CR ipfa. quo-g

que mediaüs. A v
Sir linea medialreafirq; linea illi.

commenfitrabilu a flue longie
tudinec’r Fatenriafiue par":
ria rdtum,ur’, refile addidit C421... ’

fanez? in-uetuflo exempla-v » . . A

ri grata legiturdico lineam A
efje medralê’. Exfonarur linea .

rarianalis 7 A, (9* quadrara li- . ,
ma a: aqualejzarallelagrammgm refidngulum 4H15.
cerurficundutn lineam 7 afitq; paraHelagrammù’ 7 c,
eiu’jque alterum larmfir linea . a. Rationalis- 11947,- en;

linea a 54,69. ineammenfiarabilir langirudine linea 7 a,

fer fraximuni rbearetna.. Rutfia quadraro linea 8
aqualejêcundumlinearn 7, a applicateur farallelogra’v

muni



                                                                     

uam x; a W x 4s
muni refiangulum 7 gouine alterum larwfit a; Cuir:
igitur commenfiirabilufit linea a: linea Accmmê’fura-

bile quoque erir quadrarum linea a,quadraro linea Ç.
I fed quadraro linea a: aquale efle 7-,quadraro aurem li-

nea ,6 aquale e]? 7 (remmenfitrabile a]? ergo paradela-
grammum s 7 paraflelogramma 7015]? auremjîeuepa-

rallelogrammum 7 ç ad faraHelagrammum 7 Lira li-
nea e a ad lmeam Il q)"Primamfi’xriæammenfitrabè

li: dingo langirudine linea c a linea a z [ter 10 buiua.
Sed linea e a d? rarianalie (9* ineamrnenfitrabrlu longi-

rudine linea 7 a.Rarionalte efiergo linea a Z (9* imam a
menfùrabili: langitudine linea a 7 Fer x3 huitain Page li a

nea 7 au! afin" rarianalesparenria ranrum eammenfia
rabiles. Sed linea quaforeflfarallelogrammurn narraL

guluni com rabenfitm rationalibua arenria rantuni
cimenfura ilibu:,medtalir ejifer 2.2 uiungirur me-
diali: eli qua faradelagrammum ex 7 me! z faufilai :
uerôfareli linea ,8, ergo linea c medialir efl. .

Corollarium.
Vnde manifejium eflfitpeifia’em commêfitrabilenrfitfera

fitiei mediali,medialem eflË.’ Nain linea quafojfiint ra v

lesfirperfiderfimtfarenria commenfitrabiles, quarunr -
Iinearuin alrera,qua fitlrcer foreflfitferficiem ’media-

Iem,mediali: dl; quare (9* reliqua mediali: erirfer a
bac rbearema z4. Sane quemadmod’um dzximm de
linei: rarionalibm,ira’drtendiï eflin Iinei: medialibua;
trempe lineam mediali ’cammen ara-bilent ej]Ë eriâ’ me-

dtaletn,lineam inquarn quafir eammîfurabili: media-
Itfiuejir longiruvdine (y’jlorenria commenfitrabilis, tue

l



                                                                     

, EVCLIDÏS’; ELEMENTOR;
.forentia ramurnjn uniuerfùm enim uerum’iq’i: linea:

longitudine commenfirrabilegefle quoquepatenria c5-
Amenfitrabiler. Œgodfi lin ea medialifiterit alia camimê’

Jfiirabilitpotenria ,fiquidetn (9* longitudine cimenfù- -
rabilufuerit,dicunrurilla linea mediale: langirudine
(riraienria commenfitrabilerfi uerô forenria ranrum

flerinr i tirer je commenfitrabtler,dicunrur medialesfo
tamia tanrum commenfiirabileJ-nSunt autem (9* alia
linearefia longitudinequidem incô’menjùrabile: me-

dialigporent-ia ranrum eidem commenfirabilcgba uerô
dicuntur (9’ ’mediales, cri quia commenfurabiler
fitntporê’ria linea media]: , (9’ ea ratione quafitnr me- I

dialer,fiinr interjefarê’ria commêfurabiles,fid (9* in-

rerfi compararaæoflunr eflè flue longitudine (9*
ideo criamforenria cohmenflrabilegfiueporîria ran-
rum.Er quidemfi longitudine,dicürur (a. media -,
les Iangitudine commenfitrabilcsgut confèquenrer inrel
ligaturforenria quoque commenjurabtles effe. (Qôdfi
forenria rantumfinr inrerjè commenfitrabiler,nibilo-
mima ramen (f dicunturmedialesforenria tati- ’ ’
rum commenfierabilenI-Ioc loco addir exemplargracû’,

qu ad autem li nea medialerfint (âmenfitra biler, ira de-

monjlrari pardiwnia’medialer mediali cnidtïfimr
commenflrabilenqua uerôfimr eidem rammenfitrabi-
lia,inrer[e quoquejitnr comme’fitrabilia. Page media-

lesfitntinterfi commenfitrabilesdyoc rarum no" eji Eu;
clidu, neque ulliia: amninageometramam quam dici»

rur,quoniam mediales media]; cuidamfitnt commen-
fiirabilerferirurfrincçium. Pratereafalfum afin: -

i ’ flairer



                                                                     

L I B E R x. a 4,
Pliciter lineaa mediale: age commerfiirabilee, quodfa-
-tebir ex rbeoremar’e 35 buiua libri,ubifrafafirum re-

- faire linea; duaejtarenria incammenfitrabile: côficien a
te: camfofitum ex quadrant gap": medialœc’r id fa-
rallelagrammum quad fit ex eifilê’ mediale,ztjunt eriâ’

’incommenfiirabile compojira ex quadrarui arum.Cii

ergo reperianrur duo medialia incô’menfitrabilia, cer«

rune linea; quaillafojlîtnt d]? inedialerparenria in-
cammenfitrabilet, ua; necejfi fief]? eriam longitudi: T.

ne incommenfirra ilet. v î
Vigefimumquintpm Theorema.

l Paràllelogrammum mitan lum *contentû ex lin
nais madialibus. longituc ’nc commenfurabilie

bus medialc CR. I AEx linea enim medialibua- longitudine commêfurabilibw
a: 5,5 7 contin’earur Paralle- , . B
logrammum refla’gulù’, a: 7,

dico illud paraüelogra’tnum’

elle mediale.Dtfiribarur e- ,
nim ex linea a: a quadrarum a. 7 ,
a a: mediale efi ergo quadrarum illud a a. Et quam);
linea a: ,6 cr? langirudine cô’mê’fitrabilia linea (maqua-j

luâueejilinea a: a linea fia, commenfitrabilis a]? ergo
Ion ’rudine linea a a, linea a 7.fed quemadmadumfè

bai; lineaa B ad lin’e-am ,5 7,ira quadrarum a a: ad

rallelaîrantmum a: 7 PerfrimamfixriÆrgofer deci-
mum r earema buiua libri quadrarum a a: dhamma:
furabilefarallelogramma a: 7,.fid quadrarii il; eji me- .

O



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
drale quia defcribirurà linea medialt’ÆrgoPer conf.

lariumpraximi tbearemaru paralldagrammû’q eria i
etiam, medialequod demonjlrandum erar.

Vigcfimumfèxtum Thco rema.

Parallclogrammum rcâangulum comPrchcnfum;
duabus lincis medialibus Potentia tantum com-
menfurabilibuguel rationalc cfhucl mediale.

Profofira linea quafir medialu, alia referirurpatê’ria tan

rum commenfitrabtlis eidemfer u buiueficur de ratio-
naltbua ibidem difium dhEx duabua itaque mediali-
bua Parentia tanrum camenfitrabilibiar «16,5 infantile
lagrammum refiangulum compre- ’
’bendatur quodfir a: 7. Dico illud par

rallelagrammum ejÎe aur rationale a a fi, , , h «
aur mediakDefiribdrur enim qua- ’ i
drara liman? a 16,5 7 qua fiat a a,
a amediale efl ergo urriiquefer 2.2.

buiua. Profanatur linea rarionali: au
u ZfEcundù’ quam applicerur aqua- I
le quadraro naparallelogrammum
raciangulum u muid: alteru’ latta: 2 1

fit: a. (bac aurë’quomodofiar dixi- 7 .
mua in tbearamare 2.3.)farallelo:
gramme uerô a 7 aquale fecundum--

Ï.

1, g

Iineam a u,aqualem linea z u affli-
eerurfarallelagrammum refiangu
lum a x,cuiua alterii laru: fit a x. (ut

- autem id fiai, firmê’da- eflquartd lit- 7



                                                                     

L’IBER ’. X. i mye
neafrofartianalit ad linea! me: 6,5 ferirzfixr’i,qua
quartajïto mergofer 16 [exti Faralklogrammum ex
a me a erir aquale faradelagrammo ex’lineit a: B, fi 7.)

Praterea quadrant a s aqualefimilirerfecundum litre;
x v appliceturparallelogrammum recriangulum r Axa-
ira: alterum larmfitx A.In eadem ergo re6ia linea flint
linea: 9,9 x,x A.(Nam illa farallelagramma fic appli-
carafi’ciïdum linea; 37,0 tu: .fitm refiangulam’g’ an-

gali z a tu: au aqaale: duaba: refila, quia jam re- g
fltlraque limiez 6,0 xfitnt in eadem linea refiafer 14.
primiidem dice: de angulu a x r,À a v. ) Cam igitur me-

dtalefit utriique quadrarum a: 41,5 c ParaUelogram ma
illi; aqualia 115,! Afimilirer medialta erunr.llla autem
applicanrarfecandam lineam rarianaleînemlbe a u: ra-
tionalu cf? ergo arraqtte linea-z la; (9* incommenfita
rhbili: longitudine linea! a?" 23 buna; Sed quia li-
nm a: 5,5 7 pafita flint porenria comménfierabilexerga

quadrarum a A ejicammenfitrabile quadraro A tfimi-
Ïitertgiturilirtaqualiaparallelogramma u 3,: A verunt.
inter je commenfitrabrlia;5edficut fi habet Paralldaa.

animum a a.adfarafielogrammum v A, ira fi habet li
nea (Lad lineam x Aferprimumfèxri. Erga pet deci-
mam buta:- littea z "a erirACammenjîtrabila langirudine

linea x A. Linea ergo z 8,: Aflnr rationaler, longitudine
inter commenfùrabiler. inrerjè dico longitudine tant
mê’furabiler. Nm ifli linea (a profiter quamfitnt ra-

tionaletJunr langirudine incommenfitrabiletmr mode
Probarum eflÆrgo ’parallelagrammum contentant ex

l illa linea a 0,: A eflrarionalefer m butai; a qaoniam

. 0 l



                                                                     

-. EVCLIDIS ELÏEMENTOR.
linea au! eji-aqua’lit linea a «Jim. A k i a t
uerô z a aqualu linea a 7::ji igirur

ficut linea a a ad lineam a 7,ita li- a a v r
nea a: Cùadlineâ’ 5:;Sedjicut linea

me ad lineam a 7,ita quadrarù’ a ce a

ad Parallelogrammam a: 7per pi; ’

wumfixrificat auiem linea a, ad 6-77--
lineam ,8 Cirafarallelagrammam ’ . x *
a7 ad quadratü à. E]? igiturjicur ç ° - * à

, . etquadratii ce A adparallelagrammü’

et 7, ira paralldagrdmii a 7 ad. qua.-
drarù’ ,6 a. uadraro autê’-a a aqua.

le difaraîelagrammti a a. Parade-

logrammo- aure?" efl item a 77 y A
Paralldagra’mii a x. quadrara ami. 4 a - 1 -- -« Î , v 1 .

as, aquale ejiParallelagra’mii A.Ejiigirurficui.yaralï
lelagra’mii u a ad paraüelogrdmü a x, ira Pamllelogrâ;

mii a x adfarallelagrâ’mii 1A. Efl ergo fer primüfèxti

fleur linea z a adlmea’ a x,ira linea t a adlinea’xeA. Erga

paralldagrammii contentant ex l’incite 0,: A efl aqaalo
"quadrant linea-t x Fer 17fexri.jêd paradelagrâ’mr’i ex

linea: a, x a firarionale, ut madoprabarii q]?,rati0na-
ledi ergo quadrarù’ linea a a. er. linea o x erir ratio-
nalit.Et- quidê’fi linea inqaa 0x fuerir Iangirudiae
cô’menfitrabilu linea a ibid efl-lineat n aqualt, ra-
rionale riic eritfa-raüelagrâmü a alter zo buna:er

jifiærir langitudine incô’menfitrabilu linea z u, tune

linea 6 a, O-xfitnt rarionalesjtorentia tanrii dimenfiira-
bilesfic igùurfarallelogrammü 4 a y erirmediale. largo.

a [4’ :

’ L.



                                                                     

L IÏBKER- -Ï X..l: Ï--- 71v
farallelogrammii a y erit’uelmediale uelirarianaleyêd

farallelogrammii aï: eji aquale parallalagrammo a7 .
Ergoparallelogrammam a 7 eritaut- me ialêaar ra-
rianale. (Momoda autem; rejteriaarur linea lmedialee
Potentia tantum commenfitrabtlee rational: Pareille--
.logrammum continentes, item alia mediale continen-
rex, docebunr rbeoremata 18.0 29; . Q

Vigcfimumfcptimulm Thèdrcma; "- a 1
Mcdialc non si]: maiusrquàmvmiedialé fuPctfiric

rationali. -. V ï a’Namfifieripareflmedtaleapfii ’ a W: a w
ma’iaaaq’uàm medialesafffiu Ï ï -- "a i ,5 ’

Perficierariotialiqiiafir 4th,. A i’ a l ’
arroganararlineararionaar w » à 2- - ï u , 4
lit-cz,(y*medialia A aqaale :51 ’ v a a

fraundum lineam- Ié’âfiæen; in; ” 3 f "il ç 5’

tarparallelagrammum go, tu»

iris alterum laruafir s a. au f
remmedtalia’7aqualeirê’aa- a

firarur paralldogrammiiz-o; l - r ’ 7
Reliqattm ergoèCareli’quo» ne Il n » fi
aquale- fifidperfofirionem a A eji a arianaie", ergo rit-Ï.

tianale crameriez. tout: igirur medialefit’urranquà

. «kanji [,1 nèæqualeiffizt-fir Ptià’rotf æqtietle’tffizï;

medialeeyiergourrunque eriant’zu a. Üfecunditm li
tarant rationaiê’æ z applicà’tarmatianalir efl ergo utraq;

Iinea a gui 0* incommenfurabilit langitadine linea a (a
Par 2.5 buiaa. Et quaniam rationale afi- a mpfiq; aquar-
le il; rationale m’ai» erirx tgv’jêeandam anémia;

o a;

. a
U



                                                                     

EVCLÎDISHELEfMi’EN TOR.
rimaient. guidai 49144km 213.1; i
applicaturtrarianalitfli ergo
linea a La? commenfurabz-
la longitudine linea piper, 2.1 ,
bairafid linea..œæ eli aqaalit.
linea si: ergo. linea: ne eji. r4; a . ,
tianalit,c’9* cô’menjurabila lê’-, . . . . . . .

girudine linea maffia linea; l la c :. : . z
a «rationalitefliü’ircam’men, - ’ - - e

[arabilu’ langirudine linea a a. .
Erga linea a c eritincammena X, x . - Il . g à . k

flirabtlis longitudtne linea.uk012erlr4buiua. Ëfiautê’fiè

car linea 1 u ad lineam u 0,ita.quadrarii linea m adira-I
.rallelagrammum ex c m natalement: fafrafafitù’faji

tbearema 2.2..Incommenfiirabile. efi ergo. quadrant»: Ali
nea ç u Pareillelagrtïma ex linea me a. Fer to buiaafid

quadrara linea e u commenfirabiliafanr. quadrata li-
neariiç a,» umbo enimfimt rationalia, ut tirade pro;
baram eflÆrgo quadrara linearam c mafia: imam: .

7 menjitrabiliaparallelogrammo.ex linea c un apar- la
buiur.paralielogramIno aerâ, ex linea-mu a ramen--
flirabile eji quadfit bit ex lineis. a un a (babent enim
Proforrionemficur mimera; adnumeram, nempeficutt
uniras-addbinaritï, aur fieu; binariua ad quarernariiia
itaqueper 6 buiuafitnt comme’fitrabilia)Ergo]ier eau-r
dem i4 braira-,id quodfir bit ex linea v. La a ejiincammêï-

farabtle quadrari; linearum tu! bac-breuil»? conclu-4-
dirarfer coraHarium x4 rbearemataôed quadrata li-

nearum mua (9* idqaod bit ex linea e tu: t fine:
aqualia



                                                                     

V’LIBER :x.4 r. ’W s:
aqualia quadraro tortu: linea et fer»4.fèeundi.Ergo
quadrarum linea e a ejiineommenfitrabile quadraris li
nearum a n, u tfer 17 buiuafid quadrara lineararn c u,
a afin: rarianalia:erga quadrarum linea s a dinratia-
nale.irrarionalu eji ergo linea a 0-;S’ed modo demô’jira-

a: eji edeflê rationalâquodfieri nullo modopareji. non

r igirur mediale main: eji medialifitfetficie rarionali.

Vigefimumoétaùum Thcorema.

Medialcs lincaÇs inucnirc Potentia tamtam cémen-
t furabiles rationalc comprchcndcntes. --

Proponanrur dua rationale: lineapatentia ramant C0"!-
-menfitrabtle: «,6: v ’ ’
ematdrq; media [troi-
fortionalie inter eaa- ’.--.-..Ë,
linea 7,firq; fleur li- I ’ ’ I
nea «ad linea aira: n

I linea 7 ad lineam riper I3fèxri.-Ctï tgitur linea «,6finr’

rationalespotenria ramant eammenfirrabrlegparalleb
logrammum eampreltenfitm ex linea a,B,lJM efi qua-
drarum linea 7 (nam quadratii linea 7 flaqaalejtaa
rallelogriima ex linea «film r7fl’xri)eji mediale:me4

diali: a? ergo linea 7.Et quoniam ejifieur linea; ad lie
and a, ira linea 7 ad lineam A. eritficur quadrarum li- ’

nea a ad qua dratum linea ,8,ira quadratum linea 7’ad ’

quadratum linea riper zzfifid quadrant linearum a, .
cfitnr commenju rabiiia, quia linea «,6Pafirafitnr rai -
tianalerforê’ria tantù’ commenfitrabiler. ergo. (9’ qua--

dratalinearum 7,.rtfi4nrleriam- eammenjïtrabtlia fer

1 9?:
9



                                                                     

EVCLIDI.SÈEL.E,M1ENTORJ
-.-!obtiiae.e’œo (95h? ’ç a 1 -. - .7, ,,

»-nea 7,41juntetia’jto- Ç l ,. a «

,rentia eammenjitra- ,. bilame dzfiniriani- É. . ». .-, 7
Eji aurê’Ïlinea 7int’e-z .- -. .. . v . . .

-.dialu. Medialie ergo eji etiam linea aper z 4 buiat. E74

go linea7,tlfitnt medialesfarentia rantum commenju
rabiles. Dieofrarerea ca; cantinera parallalogrammii
rationale.Cum enimfitjiear linea a ad lineam c, ira li-

- nea 7 ad lineam agermurara ergofroforrione erir ji- «
eut linea a ad lineam 7,ita linea Cad Iineam afedfieut
eji linea a: ad lineam 7,ita linea 7 ad lineam sergofi- ’
eut linea 7 ad lined 5,ira linea a ad lineam A. ergo 11a-

rallelagrammum ex lineit7,tl eji aquale quadrato li-
nea afid quadratum linea ,5 eji rationale,quia linea7s

polira eji rationalit.Ratianale eji ergo ParaHelagrant-
muni ex linea,7,a.reltertafitnt ergo medialetfotentia
rantum eammenfitrabiles rationale cantin entes,quod
faeiendum erat.

Vigefi mu mnomm Theorcma.

Mcdiales lincas ifiucriire.Potcntia rantum daman? .
furabilcs mediale comprehcndcntcs,

Propontitur rre: rationa-
leIPotentid rantum eô’- I

menfitrabtlee «,47, a-

mararq; inter linea: on

Cmedia profortionalir ç ï
.aper.x3;6fiatq;ficutlli-

7104



                                                                     

L 1 B 5R I x; 5,
nea a ad lineam 7,ira linea a ad linea’ alter ms. Cam
igirur linea «filin: rarianalerjtotenria rantum eô’men

fierabiler, ergafarallelagrammum ex a,5,bae eji qua-
dratum linea a efl mediale, medialis eli ergo linea 41.13:
cum linea 5,7 jintporentia rantum eammènfurabiley,
fitfifieura ad 7,ira-.t ad Largo Afifimrfotentia tantii .
commenfitrabile’rjêd linea a eji medialir. ergo linea a,

erit eriam medialu.ergo linea rififi")! medialetfaren1
ria rantum eammenfitrabiles. Dieafraterea ea: conti-
nere medtale; enimfirfieut linea Bad une; 7,ira
a ad «permutaiim ergdfiear a ad a, ira 7 ad 1. fid fieu:
A ad a, ira a ad a: fer aîuerfàmfiue contrariamprapor
rianem,Zuapmbarurfer .corollarium quartz" theore«
matu li ri quintiltaqaeficur a ad «,ira 7ad «itaque
faraüelogrammum ex «,7 efl aqualefarallelagram-
ma ex imper 16.6.Sedfarallelagrammii ex a: 7 fer 2.2.
bain: mediale efl, ergo mediale quoque erit gaudrio-
gramtnum ex tu. Reperrafitnt ergo medialer paren-J
ria rantum eammenfitrabiler mediale eatnfrebenden:
res,quod demonfirandum erar.

Lemma;
Refaire duo: numero: quadraro: buiu]inodi,ut nume-

rus qui eflieirar ex ipfiru’ addirianefit erit? quadrants.

Propantitar duo numeri a 5,: 7 finales fiferfieialegq’ui-

quamoda referai- ’ I t
tandiFium efi’inot f W: 5 47 8 :G
rbearemate 9. finr , 7 .autem ambopare: ueIambo imparti", 1! eriam maiar
a: ,6.Er quia flue a numero pari par auferarurfiue ab .



                                                                     

EVCLIDIS ÉLÉMENTOR.

impari impar re- V . -lfiduu: digampera 4: . Ï .-’7 8. 4:
z4(9*2.6.9.Dem« 1 l . . A
ptaitaque c7 de a: c refidaua-a 7 par erit. Seeetur nume
rua a 7 in duatfarres aqualerin purifia a, numeraa er
gofroduflua ex multiplicatianenumeroru’ a 6,: 7 cant

numeraquadraro gradué-fa, ex multiplié-ariane 7a in

fiipfitm,eji aqualu quadratojtrodufio ex multiplica-
tiane 5 a in fi ipfitm ,fer ta quddemëlirar Campanua
Progofirtone 16:ltbri-9.quam demonflrarionemfumffir
ex 6 rbearemate librijêeundiÆfl aurëenumerua fra-v

duflus ex multiplicatiane a: 5,5.7,quadrata:,[2er r. 9.
Repertifitnr ergo duo numeri-qaadrarimêjte alterfro.
dueiuaex a 6,5 7,alrer autem ex multt’plieatiane 7a in

fitltfum , qui eamfofiri [2er avddirionê’eflreianr numerii

quadrature, nemjieprodufium ex multiplicatiane 5 a

. in fitpfitm. q. Corollarium. V ’ .
Ex bac manifèflum eritî illud eji referme d]? duo: nume-

ros quadratae,nempe alterumpraduiiam ex multiflis
eatione 5 a in jetpfitmarem alterum ex infiltqîlthttbe

l ne 7 A in [hmm taler , ut numerus qua exeedit alter
- alteram,ille inquam numerua qui [traducteur ex mul-

tiplication «5,5 7 :fir criant quadrant: quando .ai-.
delteet numeri ce 5 , 5 7, fuerinr fimile: fitperfieialer.
(Motifnô’fuerinrfimilesfitlzerficiales,repertifimt duo
quadrari,m’7’oe alter produiiua exradiee 5 a, 0’ alter

froduiiua ex radice 7 a, quorum exeeflürjdejinume- a
rua quo maior exeedir.minorem,uidelicerfrodu flue ex

a: 6,5 7-nan eji quadraraa. .

A lemma.



                                                                     

Ôn

LIBER «X. i . sa."
Lemma. nRefaire duo: quadrato: numeras buiufmodi ut ramposz

tu: ex ipjôrum addiriane ne fit quadrarar.
-ïSir nameraa’froduiituex multijtliearione numerorum

.Miazrx.x.3n, 8 â
a: 7,5 7, ’ur diximua in froximo Iemmare,quadrarua:
firq;’numerua7 «par, diuidaru’rque idem numeraa7a

in dumparrer aquale: in ganga en. Manifejium eji nu.
omettant quadratum qui fit ex multiplication a 5,: 7,
cum quadraro radieu 7 a,aqualem ejfe quadrara raï-
sdicu 5 Juger ea qua diéiafitnrin fraxima lê’mare. au-

fira’rur unirai ex a 7, qua uniraafit a LErgo quadra-

ruapradaiia: ex multiplieariane a5,C7, eii quadrara
radai: 7 z,rninar efl quadrato radici: ’5 a. Dico itaque
intimerai campafirti ex quadratofrodui’iaferlmulrgoli-

earionê’ a: 6,5 7,2? quadrara radiera 7 gnon eflê qua"-

adratii . quid fi dira; d]? quadrarû’fimul agami eu ej]ê

maiorê’aur aqualê’aar minarï’quadrara radiera C s.Pri

’mù’ nonparefi ea maior ejfê;Mado enimprabarü’ e]? nu

meriipraduéiü’ ex ’ a C,5 7, and cu’ quadraro radier? 7 c,

ejj? minarem quadrata radicu C afid inter quadratii
I radiât 5 in (9e, quadratarn radiât ce, nullua media:

quadraruzr inrerue’nir.Nam radix 5 a excedit radicem
5e,fila unirare qua anima-in numera: diuidi nullo ma
da fardiAurji numertapradufiia’ ex a C,5 7,una et?

"quadrant radiait 7 c ejfir maior quadrato radiais 5 æ,



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
aforterer tandem numerumproduêium ex a: C,5 7 un):

. cum quadrata radiât 7 c,e[]è. aqualè’quadraro radicir

5 a, cuira modafrobatii efi, citrarium .Sit erga,fiqutdê’

; illud fieri [rafla diei:,numeruafrodafiua ex a: 5,: mana

cum quadrata radiera 7 e aqualit quadrata radiera 5 e,
firq; namerua a a duflua ad unitatê’tl cade]? binariat.

Cam igitur tatar numerue a: 7 tarira- numeri 7 Afir du-
flua ex fitpfafitione,(9* numerus aufirduplua ad uni-
tarê’a s: ergo refiduua numerus 7 a ad refiduii numerii

1. 7,daflua erit fer 5. sfiueper 7.7. (9* II.6Ïüflê’7.Eîg0

in duaafarrer aquale: diuifua dl numerua a flingua:
fia s; Numerua itaq3prodaeiua ex u 5,5 7 une? et? qua-

drata radicit 7e di aqualu quadrata radiale e 5.]èdjter
Pofirionem taam numerutpraduft’m ex a 5,5 7 une? et?

quadrata 7 adi aquali: eidê.” quadrata radiera 7C c, Er-
1go numerus graduâtes ex u 5,5 7 ana eii quadrata ra-
, dieu 7 i ejiaqualia numera Fradut’io ex a: 5,5 7 and et?

quadrata radicir 7 æ, quiaquattni (y eidîfiinr aquaa
lia, inter fi quoq; flint aqualiafidfi ab aqualibaa an
qualia dentue, qua remanê’rfitnt aqualia. Erga nume-

rtaprodaflw ex u 5, C 7 , dl aqualit numerofradufia
ex a: 5,5 7.Ergafer I7.*uelr8.7.namerua u 5 eflaqualir
numera a 5 minor maiari,quod 4j? imftyîibrleNan igi

rur erit numeruaprodueiua ex a 5,5 7 a; quadrata ra
diei: 7 e,aqualis quadrata radioit C. s. Dieafimilirer et;
dem. numerumprodufiii ex a: 5,5 7ounà cum quadra-

ta radieir 7; non efle minarem quadrata radiais 51. . Si
enimfieripalfe dieat,erir ergo aquali: euipiam numero
quadrata minori quam quadrata: radiai: .5 efir

ergo



                                                                     

LIBER X. MUS;Ïergo numerua illeprodufiaa ex a5,5 7, ana cum qua-
-drato radicir 7; aqaali: quadrata radians Lfir’ma-
trirque numerue a a duplaa ad numerum a z. eyfieirur
fimilirer ut numeru: a 7 fit du farad numerii z 7, ira ut . a
etiam a 7 fieetar in farter rias affadit-in purifia a.
ideo’quefimul numerus frodufiaa ex Il 5,5 7 cum qua;-

drata radicisz 7 erit aqualit quadrata radiei: 5 z. ’-

r.

a. r 3--LM.ax.rx . , .Q. Il 7 4 6x
Sed par pafitianê’tua’ numerua graduâtes, ex a 5, 5

and cum quadrata radical. 7d erar agitai; quadrata
radiera 5 z, eflieitur ergo utinumeruaprodui’iua ex a: 5, 7

,5 7 ana cum quadrata radici: 7 (fit. arquait? numero
Produi’ia ex a C,5 7,unà cum quadrata radian z,quad

* .efiimfofs’ibile. Namfi eflêr aqualuxum quadrata: ra? i

dieu 7 (fit minar quadrata radiait rapportent numerii
Produiium ex a C, C 7 ejfè maiorê’numero graduât) ex

la: 5,5 7,iiaquejimul neeefj? effetnumerum o C ejÏe maf
iorem tramera a: C,eum ramenfit ea minar.Non erit er»

go numeratfradae’ita ex a: C,c7 cum quadrata radié

tu 7 a aqaalu numera-minari quam fit quadratue ra-
data Ce.Sed demonjirarum efi neque eflê Pafle eidem
aqualem,neq,- mataremngirur numerus ex a C,C 7 ana
et? quadrata radici: ,7 geomgofirua quadrataa a]? nul?

lamodoftirelir 7 L Â I r i I i l le
l i Trigefimum’Theorema.

Repaire duas rationalcs potentiel mm": commené-

w Æ P
eqql7



                                                                     

EVC’LI’DIS, ELBMENTOR.
furabiles huiufmodi,ut,maior ex illis Pofiit Bluf-
quam minot ’quadràto lincæ filai - commentan-

-.bilis longitudinc.
Ejioprojtofita linea rationalu

a 1.3599 duo numeri quadra .

4 ri 7 au: 4,buiafmodi,ur ex-
eejfua iHorii 7æ-ne fit qua-

drame numerarfer corol- * I I . I a IIIII a fi
larium priori; lemmatit ex * 2 r ’ v7

a dauba: mode diiia:deferibartirq’ue figer linea a 5, e-

mieireulue a z C,fiarq,jfiear numerus 7 a ad numerum
7 aira quadrarumlinea 5. ad quadraram alteriua li-
nea quaflr a a par lemma pafimm 1m]? 6. tbeore’ma bu-

, in; iibri, 69’ dacatur linea z5.Cum igiturfirjicur qua--

dratum linea a: 5 ad quadratam linea rythmait:
97 dadnumerum 7 c, ergo commenfurabtle (fi quadra-
tu»: linea a C, ad quadratum linea «Z fer 6 huitafid

iquadratum linea «"5 (fi rationale. ergo etiam ratio-
nale erit quadratum linea a z.Rationalie efl ergo linea
a: ZiCiimïi numerua n7,ad numerum 7 ç proparrianem

non babeat quam quadrata: tramera: ad quadratum
numerumjter 24. 8a dejirufiiane confiquentumeque
fimilirer quadratum linea a: C ad - quadrarum linea a2
proportionem babebit quam quadrata: mimera: ad ,
Iqaadrarum numeramtErgo linea x5 erit ineammene
fierabilia longitudine linea-a z,per 95 bauxergo linea
a: 5,a zfitnr rationaletforentia rantum, ’eommenfitra-

- bile:.Ctimque fitflcur numeu: 7 A ad numerum 7 æ,ira q
riquadrarum linea a: 5, ad quadrata linea a 2,178? eue)? « Ï

et: ; , là"!



                                                                     

LIBER’ x; ”’ a
a»; ergo forfarrionem qua dicitur daguait; A37à,de-
monjirarrirquefercorollarium 19 rbeoremaria libri g.
ficut numerua 7 a ad numerum «,ira quadrarum li.
nea a: 5 ad quadrarum linea 5 (,qui diexeejfua qua-
drari linea a: C,[upra quadrarum linea a: z [2er lemma
fafitumfafl 1 4 huius librified numerus 7 a ad nume-
rum a; baberfrafortionem’quam numerat quadra-
tu: ad numerum quadrarum.Ergo quadrarum linea
5:15 ad quadrarum linea C apraPortionem baber quam

« quadrata; mimera; ad numeruniquadraram.ergo li;
nea a C eji commenfit-rabilu longiruidine-linea C2, par; .
ËuiurÆjiaurem quadrarum linea a: C’ aquale duobti:
quadrata linearum «La. Erg-o linea a: 5 plus fore!!- A
quamlinea a2 quadrata linea szibi commenfurabi-
lulongirudtneRejtertafunr ergo date rarionalerfaren
ria rantum cimenfurabtle: buiitfmodi (pre. quad de--
manflran’dumerar; " I Lemme.- V ’ * Q l 7

Relier-ire diffa rationale: fatenria rantum commenfitra-
biles buiufmodi,ut maiorflurpofiir quam miner qua;
draro linea ineammenfitrabilie longitudine. 7
Profanarur linea rationaq
la «gai numeri quadra-ri A
duo 7 m a , taler ut eantfofi -

tu: ex nemfe 7 a,nefir . .
quadrata: fer aluni lem- ü l Pi . . . g ......... amapofitunt ofi zgstbeare-
ma bain: li ri: defcribariirquefitferlinea a C jêmieir-
cula: a z Cfiarq;fieut numerus a 7 ad numerum 7 gîta

quadrarum linea: 5,ad quadrarum linea a z: duca-



                                                                     

EVCLIDIS ’ELEMENTOR;
Ardrque linea apunfia C in
purifiant C qua [il a 5,2145-
,admodii in fraeedê’rir en».

remarefimiltter bic deman I
.fl-rabimur linea; a: C,a Lejfè G F
rationaletpatentia rantum,--; Ï. s h iiiii i Ï Î a
eammenfitrabiles. Et eumfitfieutnumerui a 7 ad nui
merum 7 s, ira quadrarum lin eaaCad quadrarum li-
nea a L’I’zer euerfitm ergofraporrionem quemadmodii

mimerait. 94-14d- numerum»: gîta quadrata" linea. a 5
ad quadrarum linea z C, ut diximua in praeedê’ti tbea-z

remarefd numerus 7 A ad numerum a æ proportion?
non ba et quamquadratua numerua ad quadrarth
numerumfer earallarium illaram a dejlrueiione conjê
quentit z4. lib.8. Neque ergo quadrarum linea a 5’ad
quadrarum linea 51 proportioneni babet quam qua-2
drame numerus ad quadrarum numerum. Ergolter 9
bazar linea a: C erit ineommenfitrabilit Iangitudine li- "
nea z C.Poteji autem linea a C Plu: uam linea «a qua--
drata linea C; fibi incommenfitraZilit langirudine.Er-
go linea a 8,0: (fient dua rationaletfatentia rdrum eô’-’

menfitrabtles, Ùfotdi linea a 5 plu: quam linea a:
quadrata linea z 5 fibi incommenjurabilit longitudine;

7 Lemma. l .Si fine dua linea relia babenrer. inrerfi aliquant fragon.
a rionent,erir ut linea refla ad lineam refiarn,iraparal-z

Ielagrammam eanrenram ex ambabua ad quadrarum
linea minora ex illu- duabua.Hae lemma nihil ampliua
afin quamprimum tbeorema Iibri fixa, itaque non.

referttur



                                                                     

X.’ *.,.s7reperimr’in quibufilam exemplaribm; h ’
8m: du reflet [mm a: 6,67 in aliquaprofortione. Di.
c0 fientlinea a Cadlineam Gym effè Farallelogram-
mu»: ex a: 6,6 7 ad guadratù’  

C 7. Defcribamr emm ua- 1 ’

dmü 12mn, quad z: (A .
17, compleatérq; parallela-. Ï î f
grammum, "a: a. mamfaflpm "f I v I [5 7
gifleur. linea a c ad hneamïtyjta parallelogra’amù’

a A adfaraüelograinmum i461 qùddrdmm ,c ç Perpi-

mam fini. E]!1 autem farallelogrammum a: A contenu?
ex lins» ne C,c.«,.:]femm taquait; linea c 7’ linea C A. pa-

fallelogrammum amerri Ct ([2 guadramm linea :7.
Ergoficut [17164 a: A ad [imam C 7,ita paraUelo rams
mum :qu 6,: 7L ad guadramm linea c 7. guod (iman-

jirandum erat. * n . * 4 u a  - v
Trigefimumprimum Thçorcma;

4’ s

Repaire duas lineas medialcs Potentia untum c6;
menfurabilcs rationalcrn fuperfi cicm continen-
tes,talcs inquam, ut maiorfPoHït Plufquâ minor
quadrato linçç fibi cômcn urabilis lo’ngituJinç

Proponantur du nationale:
pomma tanrum commet:
firabiles, agamie: ut m4-

v ior ne fafiitflu: quam mi- I
nor- c quadrata linea: fibi commenfiraèzlis longitudi-
ne par 3o theorema ,fitâ,’ parallçlogrammç ex a , A

qui: guadratum linea’7(qaodfit reperra linea mou

a

"Y
9



                                                                     

E» EVCLLDIS ELEMENTOR.
’ du; frofortionalimemfe. d ’ ’ G

11.12647 inter «mm: fra-I h r9.
dimr lièrofexto).Eflau-’ à x
tem mediale parallelogra’” A ,
m1? exœueper 2.2. huius lzÉrLergo fimiliter mediale erit

quadratù’ linea y. linea ergo 7* erit medialt’s. (figura-

to autê’ linea ,6 aguale fit Fai’zillelogrammii  ex 7,1l, re-

fera; tertiaprofortionali;m?e linea. .0, ad dm: [mède
ï7,fi,agt tlradimr [dard-6,- Efl.ame’rn*guadrarunà lime 5

rationaleefi ergo àpaeallelo ammuin ex 7,1: huio-
nale.Et quonià’ficm linea radât-mm 55:4qu paral-
Ielogrmmumex «,15 ad7guadramm linea ,6 fer fem-
ma modofofitum.Sedjiarallelogrammo ex «5,371441:
912 quadrarum 1mm 7.gaadrato autê’linea C aquale ejf

paraflelogrammmex’lmei: 7,a,ut raodo Froèattï efl:

E]? ergoficut linea a: ad Iineam fuira quadrata»: linea.
7 ad paralldogrammum ex 7,1l. Sedficut de qzadratù”

liaea 7 ad parallelogrammam ex y,fl,it41im’4 y ad Ii--
neam 412w [1’de fofitum ante 2.3 huius bâti. Ergofi-

au linea a adIineam 15, in: Enea 7 ad liriez? a. Sed linea

a eflpofita commenfirabilùfoteati-a rantum linea B.
Erg-o etiam linea 7e]! commenficrabili; patentiez rami
linea Afer 10 17mm. Sed’linea y" a]? medialtàxrgo etiam-

Iinea a erit medz’al’iaper 2.4. huius. Et guomam e]? fieu:

linea a: ad linea»: Æ, ira linea 7ad fine-am A. linea’queu

poteflflufèuam linea ,6 quadrata linea filai commen-
jù’rabdk .longzt’udine. PerfùpfafitionemÆrgo etiam li-

nea 7 poterie plufiuamlinea a quadrata Iineajïlai c5-
’ mê’fierabili: longimdine-per i5 haïmRefertafimt er-

gO



                                                                     

LIBER ., ’x.: ’" .. W sa
go dua mediale: potentiatanmm commenfieraèile: 7,
«rationalemfùfeyfieiem continentesfotefiâùe- linea y

flufguam linea A quadrata lineafièi commenfùrabih:
longitudine. Similiter etiam refenri raffut): dua me-
diales potentia rantum commenflralaile: rationale con
tinente:,tales ut maior pojîitflufèud minor quadrata
lineafièt incommenfizrabilos langitudine , quando ui-
delzcet lmea «poterttplufguam linea ,6 quadrata linea
fié; iacommenfiçraèilia’ longitudine . quad faeere do -

cuit 1mm lemma Pofitù’fofl 3o thearema hmm lièri.

Manente eadem conflruflzonefotefl farda»: illa par:
1mm: theorematirdemonflrari abillüuerèia. Et quo-
niamficut linea a: (fg; adkea’uerbajed linea a dipo-
fita commenfurabilis. Nam linea 7, 6,4 fient continue
frofortionalexferfieddamfartem 17. 6.Sed etiam ce,
7,6fimt ne: continue ProportionalexÆrgo par 11.5.erit
fient linea a: ad lineam 7, ira linea 6 ad [imam AErgo
Permutataproportioneficm linea a: ad [imam 6,ita li-

nea 7 ad [imam Jan: ’ [cm-ma. ’ .
Si finttre: linea rafla babê’tesprofortionem aliquam in;

ter figea? fleur prima ad tertiamjtaparallelogrammù’

ex frimac’y’ media ad pa- E z a n
.rallelogrammum ex media 1 . - - a
(’9- tem’a. Sint nef linea

reflain alzquaprofortione 4 à, fi - y a.
«6,67,7’JIëDicoficut1im’4 .. ... ,.. ..  I
a 6 ad leneam 7 mita e e fafgllelogvammuào ex a ce
5 7 ad paraüelogrammum ex 6 7,67 a, Ergamrj emmy
ex punéïo afipra linea»: a: 6 perpendiejalarùdinea a: g?

v (L)!



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
fifi,- illa a: c aqualio’ Imea C r, Z - a I
Ü agaça a. linea a a dura» E
mr farallela linea c x, (’9’ à .

fingulù fanât; 5,7,JI,Imea . a .
a z,farallela linea ducan- d fi y a
un ,6 (,7 un x.Cdm7uefitfiem linea a: 6’ad linea»; 6 7,

itafarallelogrammum a Zad farallelogrammum c o,
perprimamfixtificat autem linea 6 7 ad linea 7 a, in
Paraüelogrammum 604d17arallelogramMum 7 x.Per

Ïaquam itaguefropom’onem eritficut lmea a 6 ad li-
neam 7..n,itajzarallelogrammum a (54461 parallelogram
mum 7 x.Efl autem Parallelogrammù’ a: Z ex [linea a: 6,

6 7.pofita efl enim qualia «3.11.1081: 6 raflé; parallelo-

:grammum 7 x ex lineis C 7,7 a.Nam 6 7 e]? aquali: li-
,nea 7 a, quia 7o efl aquali: linea a «lier 34.1. Ergofint
1re: linea reflazy’equod demoInflrandum erat.

Trigcfi mumfccundum Theorcma.

Repaire duas lincas mediales Potêtia tantum cô-
mcnfurabilcs medialcm fuPcrficiem cantincn-I
.tcs,huiufmodi ut maior Plus Pofsit quâm minor
quadrato lincæ fibi cômcnfurabilis longitudinc.

Profonantur tre: rationale: «,6,7,fotemia rantum com-

mËfiorabilegtalerut li- d,
nea- apluafojîit quam fi a
linea7quadrato (inea l 6 ..e 6 «à a ’
fiât-commc’ïfiorabilislon" a 673 ï" e846 l ’

gimdmeÆtfaralIelo; 7 ’ .
grimoïexagbfimïuæ .7

x! , Ù le



                                                                     

LIBER X. ,9le quadrarum linea .0. Parallelogrammum autem ex
«,6 e]? mediale,medialei ergo erit, (5’ quadrarum li-

nea A. ergo linea Il erit medialufarallelogrammo uerô
ex 6,7 fit aquale paraflelagrammum ex A: (quad fie
"ferra guarrafrofarrionaliad linea; 156,7 grue fit li-
nea a.) Cum iraquefirfieurfarallelagrammum ex «,6 6
ad paraÜelogramrnum ex 6,7,ira linea a: ad [and 7 fer
lemma proximù’. Sedparallelogrdmo ex «,6 cf! aqua-

le quadrarum linea A:Parallelogrammo uerâ ex 6,7
ejlagualefarallelogrammum ex me. Efi ergo fleur [i-
nea a ad lineam 7 , ira quadrarü linea A,adj:arallelo-

grammum ex 4,1.Sedfieur quadrarum linea a ad pa-
rallelogrammrî ex ru, ira linea A ad lr’neam zfer lem-

ma pofirum pofl 22. rheorema. Ergofieur linea a ad li-
neam 7, ira linea a ad Imeam s. Sed linea a efl commen

juralailirforemia ranrum linea 7.Ergo’ linea A erit com

menfirrabilisporenria rami linea z. Sed linea J! eji me-
dzalis. ergo linea a erir eria medialirfer 2.4 huius. Ctïâ;

l firfieur linea a ad une; 7, ira linea a ad lineam x. linea
autem «pafs’irplru’ quam linea 7 quadrata linea fièi c5

menfiralrilu langirudine. Ergo linea Aforerir Plurqua’

linea c guadraro lmeafièi commenfirrabilu longitudi-
"neper 15 huître. Dico fraterea Paraflelogrammum ex

au efjê mediale. Nam eji aguale farallelogrammo ex
. 6, 7 quad efl mediale fer 2.2. huiu:.Mediale e]? ergofimi

lirerparallelogrammum ex me, Referrafimr ergo dua
’rnedialerfarenria rantum commenfirralailermemfe A»

(au: quodfieijfe apurait. eadem rariane refe-
rienrur dua medialerforenria rantum ramaienfirraèi-

CL"!



                                                                     

EVCLI’DIS ELBMENTOR;
7 les mediale continenteghuiufmadi, ut maiorplu; flyîit
. yuan; minar quadrata linea [512i incamimëfiirabili: [on

girudme, quandocungue linea «Pluaforerir quam li-
nea 7 quadrata lmeafibi incô’me7iiraèilu langirudine.

Lemma.
Sir rriangulum refiangulum En: 7,Iraèem reflua: angultï

a,ducardrgueferpendicularu a Il. dico Prima parafie-
V Iogrammum ex 7 6,6 A ejjê

.7 agira]: quadrata linea 6 a.
dico [mundi farallelqgram- ’ V, r,

mum ex 6 7,7 A efi? aquale -
guadraro linea 7 a. dico rer- p
riâParaIlelogranimù’ ex 6 a,

. a 7 efle aguale quadrata li- 1 V 7 7 7 k
ma A on. dico guarrôfaralle- 77h H 7, à , N? m
lagrammum ex 6 7, a a effi’ i I j a
aqualeparallelogramma ex C «,0: 7. Quod ad primum

.arriner,parallelagra’mù’ ex 7 6,01 a]? aquale quadra-

ta linea cogita demonjirarur ’Cü ab angula reEÎo trid-

guli refianguli ad èajim perPËdicularu dufiajir linea
a: a. Erga m’angula a 6 «4,4: a 7 finir fimilia tort triangu

Io a 6 ne? interfêper 8.6.Er cum "languit? a 6 7
firfimrle rriangula a: 6 Il .fimrigirurambo rrzdgula a-
qualium angulorumper dqïnirionemfimiliumfigura-
rum.Ergoper 4.6.jïcur linea 7 6 ad lineeï 6 a, ira linea

6 a ad lineam 6 A. Ergofarallelagrammum ex. 7 6,61!
erit aquale quadrata linea a: (fer 17.6 .di ad ficti-
dum,parallelogrammii ex 6 7,7 A kg? aquale quadra-
t0 linea a 7, eadam rariane demonflrarurNam (flan;

gulum



                                                                     

L I B E R X . 60
gnian: 2 6 7 eflfimile rriangulo a a 7.15]? gimrficur [i-
nca 6 7 ad [imam a 7,ira linea a 7 ad [ineam a 7.Ergo
Parallelogrammum ex ,6 7,7. a diaguale quadrata [i-
nca a: 7.Quod ad rerrium,fara[[e[ogrammum ex 6 a,
J7 ej]e aquale quadrata linea A agitez demanjirarur’

Cum a refio angqu rrianguli refianguli ad [zafim [du
&afirperfê’dicularis,inaperfê’dicularie efl media fro-

Pomonalie inrerfefhones [rafisper corallariîi 8. theo-
remarie Iibri 6. E]? igirurficur linea 6 A ad [and a agira
’. a ad a 7.Ergafaraüelogrammii ex C (La 7’ eflaflale

guadraro [in ea A a. au! ad guarrumœarallelagram
mum ex c 7,: A effe aqualaparalldogfamex c aux;
ira demanflùtrihfiumenrmfimfmaïo difhï effarâ-
gulum a 6 7 firjimile triangqu a 64,0! ideo aguah’um

angulorii. girurficur linea 6 7adlineam 7 «,ira [i-
nea caad [imam a riper 4.6. Ergofer 16. 6. parallelo-
grammum ex 6 7,4: A ejlê aquale faradela ammo ex
6 «,4: 7. Dicaprarereafi complearur [ara elogrammù’

ireciangulum ex 6 7,4: a quadfir c 7, complaira-é,- pa-
"rallelogrammii ex 6 au: 7 quadfir a: z. Alia rarione de-
monfl-raèirurJzarallelogrammum s 7 ejfi; aguale 17a-

raIIelagrammo a: Z.Nam urrunaue iffirum d? duplumJ
I rrianguli a 7 6,12" 41.1.Er aux unira a" eiufiiemfim: .

duf[a,inrerfijùrrr aqualia.ergo arc.

. Lemma.Si linea reflafcindarur in faire: duae iuaaualee, erit ut.
maior fonio ad miporem,ira Parallelogrammum ex
tara (y maiareporrione ad par-alleiagrammum ex ro-

A :4 a minore; Reflet linea a 6 diuidaeur in Parte:



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
dura inaguale: in purifia çfirâ; a ç maior Porno. Dico

fleur a s ad [Maïs 6, ira parallelagrammîi ex 6 «a: e ad

paralldogrammii ex Cor, 6 1.
Defcribarur enim quadrarù’ .---2

linea a: C quadfir and 6,69" à

12101670 e unique a 7,11 6 fa-
ra[[e[a ducarur c Z,manifi’jiù’

efificur linea a: z ad linea «.6,
ira paralldogrammù’ a a ad

Parallelogrammii c z perpri- .
mamjËxtiJiji autem faral- gxfi ’ 7
[elogrammum a: z contemum I
ex liner): 6 «,0: La? enim linea a 7 aqualu linea a 6,104-

tallelogrammum uerô ce eji côtemum ex hm: a 66:.
Nam a C efi arguait? [inca a Cficur ergo linea a t ad [i-
mam c C,irafara[[e[ogrammum ex 6 a: , a: s,ad paral-

i [elogrammum ex a: 6,: æ. guod demonflrandum (rat.
Hac lemma nihil aliud aflerr quam guod primum

rheoremafixu. Lemma. .Si fine dua linea refila inaquales, druidariirgue minar in
faire: 611145 aqualer, paralldogrammum ex ambabuc
[mais inaqualiivua efi duf[umpara[[e[ogrammi ex ma

. iare e9- media minora.annui: [me [emmajir in gra.
ca exemplaripoji 33.rheorema,ui[um eji ramen hac [a-

co Ponerefluiafiguemu rireoremari: 35.demonjiraria-
nem adiuuar. Sint dua refila inaauale: a 6,7uarum
maiarfir a 6 , diuidariirque 6 7 [irflrzam in purifia a.
Dico faraüelogrammum ex a 6,6 7 46 duPIum paral-
[elagrammi ex a: 6,6 a. ducarur enim a [rancio 6j»? er

[meam



                                                                     

A lLiIBER. ’î au: i a; t. z s7

&an 6 7 perpendicularie 6 c, * 5 ,
fifi; 46714455 linea-6 a,de]êri- . * . ’61le,
bardrq;figuraurfiflaefi. Cri I . 1 un».
igirurfirjicura 6 ad A 7,irapa ’ r a a
raüelogrammu’m c: adfara[- . 4r- p a, Ï

[elogrammummfe-rrlô. Cam i K6 n 6 7 .
Pafira ergoproparrion’e erirjicur rota linea c 7 ad linea’

a 7, ira Parallelogrammii 6 n ad farallelogrammii a n
fer 18.5.Eji autem linea 6 7-dufla linea a berge) parai
[eÎogrammurir 6 n erit duflumjzarallelogrammi ALE]?
auremparalleloframmum 66 n ex [ineir a C, 6 7. uam li-

nea a c eflagua a linea ce ; Parallelogrammù’ uero A n

eflex limiez 6,641. "nam aqualu rififi-Il [inea,[inea a 7:
[rneaîuerâ a 6 linea a z. guod demonflrandum erar. 6

Trigefimumtcrtium Theorcma.

Repaire, duas métas Poçcnçia incommenfurabilesi
quarum quadrata. fimuladdita fadant fupcrfi-
ciem rationalcm, parallcÎogrammum a.
qcrô cxipfig çopçemum ficmcdmle..à a

Profonanrur dua rationalesforenriarainura
commenfirraèile: a: 6,6 7, buiufmodi,urrfia

in: exviarsmemPe de 6 ,flwptflr,?7uam mini
nor 6 7 quadrata lineajilzi incommenfiira-
Lili: [ongirudinefer lemma fafitfi-Irriore [o
ca fol? 50 rheorema» huila Mari . Diuida-
riirou’evlineahaifariam (ri-aqualiier in a . ç a a
[212’670 «a quadrata linea c me! a ragua- a u ’

[eficundum [meam a6 applicerur paral- * [i r



                                                                     

EVCLIDI"S ELBMENTOR.
[elogrammii quadrata figura deficiemfer 6"
2.8.6. ( Hac autem ueriza, quadrata figura . i
deficiê’s, idem lignifiant guadea guibre: uji . . Ï on i

fiemuein 18 59’ r9rlreoremare, ex qua maio

re rantum excurrar exrra [aruaparallela- x .
grammi,quanrum dialrmim [(1th 9
farallelogra’mi.)firâ; Paralldogrammii ex h fi
ac,"e6.defcribarur juger linea acfimicir-

3:qu a: 4369: .2 linea a: 6 adcircunfirenria’ .6: . . a a Ê

ferpicfiyuliducarurferpen dicularie si; dm. . a Ï
caméra; linea a 2,6 6. Cam igimrfint dua a
reflet inaquales a c, c .7 , pojîirâ; linea a: 6 plujïyuam

,[inea6 7 guadraro lineafibi incommenfirralzilie longi-
rudiue: quarra aurè’parri quadrata linea minora 6 7,

[me eji quadrata illius dimidia quad du 6,agua[epa-
rallelogrammum de’ficieuefigura quadrata applicatif ,

firficuudam [imam gamma- paraüelogrammum e
i ex au 64Ergo incommenliiifalaili: efi longitudine linea

a c linea s 6,;erficundamfarremf 19 [mira [rhiÆflau
rem "fieu: linea a ç ad linea»: e 6,ira Parallèlogrammii

ex 6 ou: c ad paraüelogrammum ex a: 6,6 1.,fer lemma
fenulrimo [ocojiofirum ante [roc rheoremaÆji aurïfa-

rallelagrammum mafias agada guadrara linea a z,
Perfecundamfarrê’lemmarisfrimopafiripoji 32. theo-

rema: parallelogrammum autem ex a: 6,6 c e]? aguale
quadrata linea 6zferprima’parrçm ..eiufdem leurrera?
rie. Ergoincô’menfuraiçileefiquadrarù’. lingam qua-

draio linea 6 (Fer l0 huius, et o linea a La 6 fient 110-
renria incammenfirrabiles. Sefguia linea a c giratio-

’ 1 naira,



                                                                     

.. . .LIBLERH x. i î x. .2 a.
nafie,rarionale gin? quadrarum campe];
tum ex addrrione amèarumquadratarummempe de-
firiptorum ex Iineie «2,2 C, grenelant qualia quadra- ..
to linea a: 6j2er. 47.1.erit inquart: illud comfafirum ra-
rionale.RurfiimjraraÜe[agramtÏ ex a «a 6 efl aquaie

quadrata linea c zper rertiamfartem eiufiiem [emma-
tu. Sedjrer fieffofilionem idem paraflelogrammum ex
a m 6 eji aguale quadrata a linea 6 A. Erg-a linea a efi
aqualie linea c a .ergalinea 6 7 eji dxpla ad [imam to.
(lirai-e Üparallelagrammum ex a 6,6 7 efl duplii ad

Pareillelogrammii ex a 6,; z,perfraximfi lemma, quad
ferperamfofirii diximue : ideâxemplari gram. [o]?
buire: theorematisidemrïjirarionem.iSedParaIIeIogram

mum ex a 6,6 7 eji mediale ferfiippofirionem (7 22
rbeo rema. Erga etiam mediale eritparallelagrarizmum
ex a: 6,1 (Fer corollarium z4rlaeoremaru’.5ed pareille-

[ogrammum ex a 6,1. z eflaquale Paradelogrammo ex
«1,2 611w quartant partemjlltua .[emmatu’ Pafiti Pofl

3z.t[ieorema. Ergo paraüelogra’mmum ex au 6 erit
mediale . Sed madoprolratù’ e]? comfofittï ex quadratie

earundem [inearum a: 2,2 B tifs rationale. Refertafimr
ergo dua linea refiamempeu 6,26 Potentiaineomrnen
[timides confidente: comfofiturh ex guadratie; ipfiirù’

raribnalçfarallelogrammum uerâ ex eifiièm côtenrii,

mediakqaadjkâenduæ mat- Ï a . g . ’- l

’ ’ "TfigcfimuihquizirtùfhThèdfëmàÏ f N

Repèrire’ljneas duas mâtas Pôtcpcia incohmchfu:

ràbilcs mnfiçienccs goriiPofitum’cxÏ garera qua-5

. Ri]



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
dratis mediale,Parallclogrammum qcrô ex ipfis

Contentum rationalc. «- ç i a
Profondntur dua medialesfotentia rantum commenfù-

rabile: «6,67 rarianale cantinenre: pa- -
raüelogrammum ex ipfigtale: inquâ’, ut

linea a6 Pqfiirplua quam linea 6 7 guet;
tdrato [ineafibi incammêfierabiln [ongi- .
’tudine,12erfzoflremamjzarrem dem 6717-4 a

tianie theorematie 51. Defiribariirquefii-
1perlinea o: Cflmicirculua au! 6.diuidatur
etiam linea c. 7 Éifiiriam (r aqualiter in
puni-70 1:2? ficundii [ineaï a: 6 quadrata

linea 6 s aqualeparallelogrammum af-
pli’cerur,deficien-: figura quadrata quad

patafiologùmfiiexîazagundtflü a . - . , .
difinpraxirnathearemare.Incommenfiiraiiln d? ergo
longitudine [ineaaz linea Z6,ut ibidem diflum efl:(y
âpuncîag erigarur linea z a perpendicularufiefer [i-
nca a: 6,ducanrdrque [ineaia Ma. Et quoniam cfificut
linea a: a ad [imam z 6, ira farallelogram’mum ex 6 a,

a: Z ad faraüelogrammum ex 6 «,6l [7er alterum [em-

ma fofizum ante theorema 33.ue[ferprimilfixri.Ers
gaper 10 huiwfarallelogramumexfi un: z eflincôï
menfiiraliilefarallelogrammo’ex a 6,6 Z. Sed fer [em-

ma Pofirum Pofl 32. deum, Paraddogrammum ex
Gagnez e]? agirai; à, L ara linea a a:faraHe[ogrammü

uerô ex a 6,:Ïquteni aquale quadrata [inca 6 a. Incô’

menfiirabilefiflxrgoquadrarum [inca à A guadraro [i- 4 Î

aga 54,153? [Mania campane in’commîulfia

»- ra i ex.

7

a



                                                                     

. L I B E R X . l » 59
raiilenEt quoniam quadrarum linea a. 6 eji1 mediale,
guad efl aquale duabue quadrata duarum 1016411071
a a, a 6 fer 47.1.Ergo comfofitum ex duoâue qua-
drata [inearum a JIM 6 efl etiam rnedialeÆt quoniam
linea 6 7 eji dupla adi-[imam Jaurfrobarù’ efi in frai-
ximo theorem’areErfia paraüelogrammum ex a 6,6-7

erit duplum ad para elogrammum ex a 6,4 Z fer lem
ma fafitum ante 33 .theoremamelper frimamjëxt-i,
guare (9* eidem erii commenfiiralzileper 6 Imam
12erpofirianemfarallelogrammum ex a 6,6 7 d? ratio-

nale. ergofaraddogrammum ex a 6,4 zdietiam ra-
tionale.para[le[ogra’mmo liera ex. a 6,1! taquaie eflpa- ;

radelogrammnm ex a: and! 6 fer tertiam fartent [eni-
matisfofitifafl 32. rheorema. guare faraüelogrammù’

ex a 11,4 6 erit etiam rationale. Refertafienr. ergo du
linea rifla,nê’fea au: 6fotentia incôme751raiziie: en

A Trigcfimumquintum Theorema. g ’ ’ I ’

Re erire, duas lineas mâtas potentia incommen;
Ærabilesxonficientes id uod ex ipfarùm .qùa-
dratis componitur mediafiefimtîl ue paralleloo
grammum ex ipfis,çôcentü,medi e, quad-Ban
tercet. Parallelogrammum ,fi; incommenfurabile
comPofito ex quqdratis inarum. . 7 . e - f.

Profonanrur dua mondialesporenria rantum commenfié;
raide: a 6, 67mediale eantinenregrale: i’nguammt a i:
fluepojîit quam 67 quadrata [ineafiir’ incommenfùë

raidie [ongirudinhferfoflremam fartera demonflra-r
rionù-rheorernariegz. Deferibatdr’çue friper linea a c

: R a;



                                                                     

7. EVCLIDIS .ELEMENTOR.
au! 6;, canèuemnflrufla i . i
firman mada aira in flemmardai» ,
linea a (fit’incammenjùrabilù [ongirudie

ne linea (6,eji’eriam inmmmenfurabilu
foreriez linea a. «linea i116; fier ea auajùnt.

..dernonjirara in ’proxirno theoremate . Et

queniam quadrarum linea: 6d? media.-
le, ergo camfajiturn ex quadrata linearii .
au: quad eflaauale quadratoli’neaa en? e e
fer 47.1. erit etiam mediale. Et quonia’fa ,
raüelogranimtrm ex a 2x 6 d? aguale al « j 7

.rerurri. guadrara ex fingulu [irien 6 1,1! L. « i. . .
Namaexfiiffafirianefarall [ogrammum ex a La efl
’aquale. quadrata linea eidem eria’paralielogrammii

ex linea au 6 e]? aquale quadrata linea atelier 1er,-
riarnfartemilemmariefafitilaiyi 32..r[7eorema. Ego la;
nea a z eli aqualu [ineamcçdupla effergalinea 6 7 ad li
neam (ACMaree’y’ farallellogrammiiex a 6,6 7 erit I
duflum ad paralldagramrnum exeat-52 aeItaqu’effiinr il

commenfiiraèiliaperfêxrarn buires. Sed paraüelograï

muni [31646,46 7 efi medialeperpafitionemÆrga paral-
[elogyaminuni [ex a en! ’Erit etiam media[ejzer corol,

larium 2.4 rheorematisa Se’dfaraIIeIOgrammum ex a e

z A ejiI aquale Paralldogramrno ex a me! 6«fer quart;

partem eiuflem lemmatis. Ergoparallelagrammum ex .
a 4,.» e erit etiam mediale. Et guaniam linea a e diin-
commenfiirabiiu longitudine linea 67:1inea uerô C 7 efi

commêÏàralailu Iongirudrne linea 6 adi ergo [inca a. 6

longitudine incommenjuralvilii [inca 6 ç fer 13.113114

- mue.



                                                                     

LIBER x. - ’64
[ruina quare (9’ quadrarum linea a6 erit incommen
fierabilefarallelogramma ex a: 6,6 «ferfrimumfixn’

(y Io [tuined quadrata linea a C efl aquale campo;
firum ex quadrata [inearuni a: me! 6.12arallelogram-
ma uerâ ex a 6,64 e]? aqua[efara[[e[agrammii ex a: 6,

(a,[iocejifara[[e[ogrammum ex-a An 6. Namjzaral-
[elogrammiî ex a 6,6 J efi agualefarallelogrammo ex

a: au! C. Incomrnenjurabile eji ergo comPçifirum ex qua-

drari: [inearum a me: Cparallelogrammo ex eifiiem li-
neie a au! C. Referta fient ergo dua rafla nemjze a: au! C

forentia incommenjùrabilee 0c. -
Principiumjênariorumper compofitionem.’

Trigefimumfextuin Theorema. 7

Si duæ rationales Potentia tantum’ commenfura-
biles côponantur,tota linea erit irrationalis.Vo--
cetur autem Binomium.

Componantur dua rationalesfotenria rantum commen-

fl 5,67, 71h?- Va 4 un I 65. 6*les reperire docet u [tu V a
6 ixu.Dico totam [imam a7 eflè irrationalem; Cura enim
fitincommenfiirabilu [ongitudine [inea a: 6, linea C 7,.
relira fient enim. potenria rantum eammenjùrabile: :
eumquefitficut linea a: C ad linea" 6 7,ita paraüelogra’o

mum ex a 6,: 7 ad quadrarum C7 fer 1.6.1ncommenjù

raide dl ergoparaüelongmum ex a C,C7 anadrato
linea 6 7per Io buiue.Sed paraüelogrammo ex a C,C 7
commenfiirabile efi id guodfit la: ex a 6,6 7 fer 61m.
iua.Ergo id quodfit bi: ex a 6,6 7 eji incammenjùraèizv



                                                                     

EYCLIDIS. ELBMEN TOR.
e le quadrata linea 6 7 ,, a. 7, 5 ,
fer. la nuira .- Olga - - . ldrato autem linea C 7 dicommenfiirabile compofirii ex
quadrata [inearum a 6,C 71W 16 huiw,7uia fer fie]:-
pojitionem linea a: 6,C7fiintporenria rantum commen
fieraiilee. Ergo fer 14 compojitum ex Quadrarie linea-
rum a 6, C 7 adi in commenfiirabile ei quad fit [ne ex a: 6,

C 7. Ergo fer 17 id quodfir bi: ex a: C,C7 cum quadra-
rie [inearum a 6,:- 7, guod e]? aquale quadrata tortu: [i
nea a 7 fer 4.2.eflincommenfiiralrile cafojito ex qua-
drata [inearum a 6,6 7.Sed comfofitù’ ex quadrata [i-

nearum a C,6 7 diratiolnalefluiaefl commenfùraèile
alterutri quadrata [inearum a 6,: 7,7uorum utriique
dirationaiejzer pofitionemÆrgo quadrarum linea a: 7
e]? irrationalefluare (9* linea or 7 eritirrarianalu’. Va»
cetur autem linea illa Binornium. Hic autem (9’ in cal-

terie deincef: denominarionibior [inearum irrationa-
lium,nihil innauandum cenfiiimue de uocibu: triru Ü
iamdudum inter [atinoegeometras receftu,nfifi gui-

da ratio contrariumfiiajèrit.
Trigefimumfcptimum Theorema. 7

Si duæ mediales’Potentia rantum commenfurabi-
les rationalc continentes coponantur, tota linea
eft irrationalis.Vocetur autem bimcdiale Prius.

ComPanantur dua medialesjrarenriarantum commenjir-

raèile: a C,C7 rationale conti- n e 7.
nenre: (quales reperire dacer n
1-8)dlCO toram [ineam a7 ejfiz’rrarionalemficut enim

diffa":



                                                                     

1.015141 113E .1 X.K.î.1;’ill 37
diflum diinfroximo tbearematexanygftumiaxqua;
drarie [inearum a 6,C 7 efi incombnenjùrabile ei quad
fit la: ex a 6,6 7.Ergo Fer l7 buiwxomjrofitum ex qua-
drata ’[inearlum a 6,6 7 eumedguad in ex ce 6627,
quad e]? aquale quadrata ratine [inea’a7 , a]? incarn-

menfiirabile ei guod fit au en; 6,C.7.Sed id quodfit bi:
ex a C,e7 ejicommenjiirabile cri-quadfitfèmelîexxac,

C 717er q huimÆrgo guadrarum ratine linea a 7 ifi in- -
eammenfùrabile ei guodfitfimel ex a: C,C7 Fer r4 [rué

Litre. Sed [2er pofitionem id quad fitfimel ex a: 6,6: 7 dira-

Ëiionalb. Ego. Mana: tarirait linea a 7 effirrarioé
, nale. Irrationalie ejl ergo rota linea a 7.Voeeinr autem

-Bimedia[efriue. .. l a i’ 2 TrigefimùmOéÏaUum Thcorema. ; ’

Si due: médiales Potentio. rantum commenfurabi-Ï
..klesi mediale gontinentee compo manque, rota li-
nea e11 irrationalis,uocerur autem Bimedialc fe-

Ïcundum; l - HCamfanantur dtia’medialespotentia rantum eamnzenjie

ÏrabileeaC,C7ïmedia[e con» a. . a A. , y:
tinentes (qualee dacet refe- a
rire 2.9.) Dico ’totam linea’

a 7 effe irrarianalern. Profo .1

natur enim linea rationa-
lie la 1,0 quadrata linea ce
7 aqualefècundum [imam i
A ç affliceturparallelogrd-
muni a ç, cuite: alterii [aine .

a à



                                                                     

7- EVCLIDIÂS ELBMENTOR.
-firJI-u.Cumq*uadrarù’-[inea [un v - "6 i .7
Xu7firaquale quadrata [i4 7,;

nearuma6,c7.0 ei quad 7 l .l . ..
fraisage C,C7Pker4z-2.:a12- .. j .7 .. ï. .-. a
fliceturfieundum [ined au x L " . .
quadratuliiiearum «6,67 ’ ’ . . 7
haqualèfaraflelogrammum 4 . a . * 5:, en. z b
ce..Refiduum "ergo Parade-i v ’ . i -’ f 6:, w 6 - t

log-raffinaient (nef? aquale- i - . - V ’ * 5
. ei La ex «6,67.Sedfafiru’ ejifarallelogra
aie a Q6173 efle mediede,’eui id quad crie: 6,6 7
.cornmenfiiraèilefer. 6 [tuiwÆrga fer coroHariutn u,
rheoremaris id quodfir bis ex a: 6,6 7.eji’.etiam- media-

[e. Eflautemparadeiogrammuna c 0- aquale» quadratie

[inearum u 6,6 7,qua quadrarajùnt aner commen-
* [uraèilia ex u [airionêLEr a er16 nitre, araHelo-
4mm»: gcjii[commenfiïirzii[e urri’qiiefquadraio
»- 12m a en» lem 67.-Sedi[[a quadmmfimmdnln,

quia ex Pofitr’ane linea a 6,6 7 fient medialeizfirgo fer

.coranrium 2.4.,tiieorematisfarallelogrammü’se erit .
etiam medialeiEi uerô quodfitfiu ex a 6,C7*aqua[e eji
refiduum pareillelagrammù’ oz.Media[e efl ergontri’ir

quefaraiieiogrammum e 0,0 Lüfi’eundum [imam ra

rionalem A z applicantur. Rationalueji ergo and? la.
nearum a 6,9 n, ce in-commrïurabdu longitudine linea

a i,per x3.Er quaniamferfofitionem eji incommenjii-
ra[2i[ie Iongitudine linea a6,[ineav 6 7:eji,autem fieu:

linea a: 6 ad [ineam 6 7,ita quadrarum 1mm 6 adira
talleIogrammum ex a 6,67 fer x.6:incommenfiira[)ile

si!

A)



                                                                     

.. :üLTJBER p x: - w ’55
e]? ergo quadrarum linea a 6paral1elogramina Ex E 6,
6 7 fer xo bien". Sed quadrata [inea a 6 fliqcommenfie-
raide compofitri ex quadrata [inearum a 6, C712e’r" 16:, i’

quia quadratalinearum a: 6,C fluet commâïeraiilia,
cum linea a C, C 7 Pofita fini potenria rantum commen-

fiirabilesÆrgo eamfofitum [ex quadrata [in’earum C,

V C7 efi incommenfiira’bile farallelogramrno ne a C,6 :7

fer 14. Parallelogrammo uero ex a C,C 7 eammenjîira- -
bile d? id quodfir la ex a: 6, 6 7. Ergafer idê’ x4 theo-

rema ineammenfiirabile e]? coijofitum a ex quadrata
[inearii a: 6,6 7 ei quad fit bi: ex a: C,C7.Ergo eis arqua»

V [iapalrallelograrnma c. M. fluai etiam inter fi incom-
menfierabiiiaquare a linea a 0 linea 3-): efljneommê’
flirabili: [ôgirudinefer 1.6 (’9’ Ioila’uiiu’Æed modojiro-

natterez d? cas ejj? rarionaler. linea ergo a 6,6 «fient ra-
rionalesjzatenria rantum eammifiiraiiler: quare (pi [i
.nea a u diirrarionalisfer 364huiue. Sedparallelogra-m
muni ne eonrentum ex linea irrationali a u, (a ratio-
,nali A c e]? etiam irrationale..namfi eflerrario-
nale. eumapjzlieetur fieundum [ineamr rationalem pu-

ta maffia (ai altera [ineanemjae A u etiam rationalis
fer 2.1.cum ramen probarajîr irrationalierrarionale
dl ergo paradeiogrammum a Z. quare (9* [ineaqua
illudparallelagrammumfotdi,trempe a: 7,efl etiam ir- e
rationalu.Voeerur autem Bimedialefeeundum. Vaca-
uit autem illa»: eonomine, quia ,rnediale eflnon ratio:
’nale quad eanrineturex illi; .medialiéw [bien a 6,6 7,

quarum eamfofirione fit linea a 7. Pojieriue ejl’ autem

(y natura 0.eogniti’onemediale rationali .

, Y



                                                                     

"f: EVCLlDIi-S EIÉËMËENTOR.
Trigefimumn’onum Theorema’.

Si duæ" redise Potentiel incommenfuiqxbiles, cqifipo;
hanta-r, confidentes coin :ofituen [exrqùàdvraitis
tinarum rationaÎe,Pa1-alle ograrnmum uerô ex
.contentum mediàle,tota*linea, méta. tek hâta

a. .u. .. -. ..xtlu .’Inonahs.Vocetur autemhneamaior. 7,

Componantur enim dua reiiafotenria incommenfiira-

x a

ille: 66,67eo’igficiê’eesn’ - ï v- p 0* A 1 9
wqùgddipjmfme Wuôîks 3&6:.’c:2]51’aw.mmm

u ne .a .’..’«4’3’. .. ï. ,. o -ramaie(qualex docerreyerrreag. ) Dico miam [maïa 7

irrationalem. Nain paralleiogrammum» ex a 6,6 7
[tarîmedmlèçaè girofliers; ne 256,6 erraicommenfitm.

[cet i fiifimel ex a C,6;7ïper 6 6612367776 Ça
. ’ ’ signifiait: m6667 hameau-

Ïeîîedperpo iianeniicanif:offriraient:X qua-drain linea-

wmgpgbryærahonalaBrgo id quodfiz la": en a 6,67 »
rfiineoinmenfiiraiile compofito ex quadratu- [marri
a 6,667..Qgtfare12er 17 eamgofirum ex quadratiiiinea-
rum*«à:-6,6 7 cum en ’quodfieëu ex. a: 6,6 7 armeme-

firrabile earnfofito ex quadrati: [inearum a C,6 7. Sed
teompofitum ex-quadrati: liman? a 6,6 7 mm coi quad
fitiieexfl a 6,Cl7 if? agneleguadmm tatin: linea "a7
fer 4.2..Compofirü’ uerâ quodfit ex quadrata [inearii

a C,C7 eji rarional’efer ’Pofirionem. Ergo quadratii ta-

rins-linea a7 eflirrarionale. ergo marna a 7 and;
irrationaliefloeetur autem [inca maior. Vocauit me
ideo maiarem,quia comfofitum ex quadrari: [inearii
ce C,C7 quafunr rationaliaxfl maiu: ea quodfit a: ex:

3 c:

Erg35
R3’
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E C,C7 ut modo dicemue. Erjane decet fieri denomina.

tianem a conuenienria rationalium. * ’
. . Ï . ’ . - Lemma. k

(and autem eompofirum ex quadrati: [incarnai a C,6 7
fit main: eo quad fit in ex a C, a. - a E y
C 7,ita demôfirerur’ Prime) ma a
.nifiejium e]? linea; aC,C7 a]? in’aquales. Nam aqua-

Ie: e]]ent,aqua[ia quoque ejfint quadrata [inearii a: 6,
.6 7 ei quodfierer [ne ex a: C,C 7. itaque amio , comgafirii

inquam ex quadrata [inearum a: C,6 7, (y id quad ex
illi: continetur, eflentfimulaut medialia aut rationa»

fia, quad elicô’trapofirionemÆrgo inaquale: fient [i-

nca uC,C 7. Sir autemPer pafiiionem maior [inca a: C:
"fixaurê’aqualu linea 6 a Ë inea C 7.Ergo fer 7.2.. qua-

drara [inearu’ a C,C afin: aqualta ei quadfir in ex a: C,
-C Il, Ü’quadra’ro linea-A «.151? autem aqualig a Clinea

’6 7. Erga quadrata [ineartin’i 7a C, C 7 fient aquaiia ci

quad fit in ex a: 6,6 7, a quadrata linea a a. (Mare
quadrata [inearum «6,6 7funt maiora quam id quad

’ fit la: ex a: 6,6 7,tanro quanti a]? quadrarii linea A a:

’ (hiadragefimumïhemema.

Si duæ reâæ Potentia. incommenfurabiles compé-
naneur eonfi cientes compofitû ex inarunï qual-
dratis medialezid uerô quod fit ex iPfisr rationa-
le,tona linea cil: irrationalis. Vocetur autem Po-
tens rationale a: mediale. 1 l i . ’I

Compananrur dua refla formera ’ineommê’furaëde: a 6,-

67 confidente: id quad dicitur in t[2eoremare (quaker



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
reperire dacet 34’.) Dico. 7g - ’ ç

totam [ineamu7 efle ir- ’ . ’
rationalem. Cum enim eiîfojitum ex quadrati: [inca-

runia6,6 7 fit mediale:id uerô quad fit in ex «6,6 7 .
fit rationaleJncommenfùrabile efl ergo comfofitum ex
quadrati: [incarii a B, C, 7 ei quodfit i: ex a: 6,C 7. Er-
gojzer x7 compofitum ex quadrati: [inearii a C,C7 una
l cum eo [quodfir in ex a 6,6 7, quad eji quadratii rotin:
a 7,eji incommêfirabile ei Iquodfir [ris ex a: 6,C7. Sed id

l quad bi: ex a: 6.,C7 eji rationale, quia id quad -.eonti.- I
, netur. ex a 6,C 7 Pofitum efl eflë rarionale. Erga irratioe-

nale e]? quadrarum tatin: linea a: 7, quare (r [i-
neaa 7 erit. irrationalie. Voeetur-autë’poreng rationa-

,[e 07media1e.Qam ideofieiuoeaidtfluiaforeji- duit:
fiefeqïeiee,a[iam quidê’rarionalem,a[iam uerô media-

. lem.Er quia rationalejzraeedir ordine narura (7’160-

gnitionigpriusintulit mentionè’ilbjiu: rationali:.Seien

dumcfi [un rariones denominarionum qua fient in 38.
39.6; bactheorematejtem in 41 e[]è addzrionegqua
tamïurin nonnulIi: conueniiit [rac certe nô’ jàdâfàCit.

andragefimumprimum Théorema.

’ .71

Si dtiæ reétæ Porentia incommenfurabiles compo?
Inant’ur confidentes comPofitû ex quadratis ip-
farum,mediale 8c quod continetur ex iPfis me-
qdiale, 8C Prætereainçommenfurabile comPofito
ex quadratis inarum , toto. linea efl: irrationalis.
Vocetur autem Potens duo medialia.

. Ïomllonantur dira refia Potentia ineommê’fiirabile: a; C,



                                                                     

.LIËBEËRÆHXJ, 68
C7eonficiê’rer id quoddiei- ?» e 5L v ’

tur in rheoremate (quale: ,7 ’ ’
doeet reperire35.)Dieoto- l -

i

iam [ineam a 7 ’ejfe irra-

tianalem . Profonamr [i-.
nea rationalis a e, (ailier?-
dum illa’ quadrata- linea:

rum a C, 6 7 aqualefaral- - * r
[alogrammum riz affiliat- . z . a
tur. Item feeundum eandem [imam il Ë uel. ei aqualem

un: ac aquale ei quodfir a: ex a 6,6 7 faradelagram-
mum u a applieerurirorum ergoparallelogrammum a o ’2

i ejiaquale quadrata linea a7 fer 4. z. quoniarn «il
fafitum ex quadrata linearum’ a 6,6 7 eji imediale eui

e]? aqualefarallelogrammii A z;Ergo mediale erit - criai
dupera qua ferijzfinrm in demonjirarione 381mm".-

amatie. ergo linea a a - efr’. rationalie (’9’ incanta-renflera.-

lzilii longitudine-[inea a (fer 2.3.Eadê’rarione-[inea in:
erit rationalie, (5’; incommenfiiraèilic.[ongirudine eidë’

« [in ea a e. Et quam compofitum ex quadrari: [ima-
rum a 63-6- 7 ejiincommenjurabile ei quodfir bi: ex a 6,
.6 wergo etiam ineomrnenfirraêile erit paralldogram-r
mum a-zyarallelogratnmo ou. Quatre (9’ linea du» li-

nea: x erit incommenfieraèilitfer 66.0 10-buiue,8ed
madofrabarum eflillai ejfiï rationalexfiint ergo linea
a 3,: u rarionaleeporenria rantum cô’rnenfiiraèilerxrgo

rota linea A u efi irrationali: qua. uoeatur Binomiiifeir
36.Sed linea A æ dl rationalie. ergofarallelogrammum

a a eflirratianalefer id quadfragatifn ([i in fine 38:



                                                                     

6V C L ID I sala-L EEMENîT o R.
I Ergo linea [mens illud faraflelograminum Çnêmfe E7
erit irrationalie.Vocerur autipotêë duo medialia; Hic

uerô uocauit [me nomine,quia:potefi*duae
. mediales,c’9" eam qua eampmit’urex quadrarii linea-

rum a 6,C 7,02 eam quafit ex a C,6 7. Qod uerô di-
éia irrationale: [inca unieo-inoda, id efl une rantum in

Funeio diuidunrur in refiaelineas’ex quibus fortifient?)

rune? qua eonflituuntfingulae finie; *i[[arii’irraria-
nalium,mox demonflrabimuefi priuo’demorfiraueri-

».mu:[;uiufmodi[emma;œ x 1- x. ’ i 2- * -

’ ’ v- ;î iLemrniz. . . î:- .
Proponarur refia linea a 6, diuidatiirque in" Ira-rie: inao

qualex’dua: infirmé?!) 7,irerqusidiiridarureadem li;-

»

vneaa6inparresduaeina-r. 5’ .1, t ’: -’ si; a

qualesin aliofunfio A. 7-’ A .7 . ’ I
autemlinea a7imaior.quam linea LAC. Dico. compo];-
rumex quadrarie duaruni [inearuni «27,7 6 eflè. maux

quam comfafituni ex quadrant a a, a 6. Diuidarur
enimiifariam (’9’ aqualiter [ineaa 6 in Punflo gage

quendam linea a ’7 efl maior linea à" C, auferatur ab

urraque ea fars qua utriufque page
a 7. Rejidua ergo linea a a A f i Yinea 7 6.
Q?! de duabue [men ’ ’ quarum maior e-
rar a 7,idern ablatuni’êgïi ” in 7.»Eji autem aqua-

[ir linea a: ç linea s tigra-linea Il c e]? minor linea e ner-

gafuniia 7,4,nôn aquaiiter dzjiant à Punfio e,quod

’ dipuniiu v bigarre: duas aqualeeEr quoe
uiam paranedrg’rammum contenrumex a7, 76 cum
quadrata linea 7 5 d? aquale quadrata linea g. C fer 5.2..

Ü

l- u I I r



                                                                     

.LIBERI-X. A ’69
(’9’ eadem ratione Paradelogrammum contentum ex

«AM6 and cum quadrata linea ou efiaquale eidem
quadrata eiufiiem linea «6.13130 Parallelogrammum
contentum ex «7,76 una cum quadrata [inca 71e)?
aqualeparallelogramma ex a: and 6 and cum quadra-
ta linea A e,quia quafitnt aqualia uni tertio fient [a-
qualia inter fi.Sed quadratii linea Un diminue qua-
drata linea e 7,quia.[inea A c ejijirobata minor [inca
t 7.Ergo (9* refiduum nemfe faradelogrammum ex
a: 7,76 e]? minier faralIeIogrammo ex a au! 6.7quare
.Üidquodfitèi: ex «7,76 eji minier eoquod fit bi:

ex un, a 6. Sed fer 4., 2. quadrarum ratine linea a6.
efiaquale comfofito ex quadrata [inearum «7, 7 6
unà eumveo quodfit bi: ex «7,7 6, (9* eadem ratione.
Idem quadrarum toriur linea a 6 efi aquale eompofiro
ex quadrari: [inearum a 4,4 6 una cum eo quodfit bi:
ex a il, 1:6.Erg’o eampofitum ex quadraris [[inearum

a: 7,7 Buna cum ea quodfir la: ex a: 7,76 efi aqua-.
le compoflto ex quadrati: [inearum a a, a C una cum
eo uodfir in ex «A,JC.Sed modoprobatiieflid quad
fit in ex a7,76 ejfi minue eo quad fit bi: ex «11,416.
Refiduum ergo nemfe compofitum ex quadraru [inea-
’rum a: 7,7 C dl mairie refidua nemfe comfafita ex qua-

drata [inearum a: A, a6,quad erar demonjirandum. a

Lemma.

Rationale excedit rarionalefiiperfieie rarianali.
Sir rarianale a: A excedê’s aliu’d rarionale a Zfirperficie c Il.

Dico friperjïeiem e a effe etiam rationalem. Nam [a-



                                                                     

EVCLIDiS ELBMENTOR.
raIIelogrammii un efl’ a e
commê’jùraliile parade ’

[agramma ont. Engager

ficundampartê’ 16 - .
ira, farallelogrammii 7 3 m
a: dicommêfiirabileparadelogrammo z a. Sedjraralw
[elogrammum a: eflrarionale. Ergo etiam faraude--
grammum e a efi rarionale.

andragefimumfecundum Theotemai 4

Binomium in unico tantü Punâo diuiditur in fait
nomina,id cil in lineas ex quibus componitur. e

Sir binomium linea a 6 diuifi infunfio 7 in fila nomina,
[me e]? in linea; ex quibus linea rota a ç eô’ponitur. Ergo

linea a 7,7 6 fient rarionalerfa - .F----o----I-.-.--.g.tenria rantum ,commêjfierabi- °” a r 6
[es-fer 56.Dieo [ineam a6 non [rafle diuidi in une alia
purifia quam 7,in alias linea: duae rarionalespotentia
rantum commenfiirabilee. Namfi contradieatur,diui-
ïdarur in [fieriez mita ut linea a: du! 6 fini dua rationa-
Ie: Patenria rantum eammenfirraèiler. Primâ’ confia:

neutrum illorumfunfiorum- 7,1l diuidere [inea’ a 6 in

parte: aqualee, alioquin aléa: linea a: 7,7 C, rarionale:
[ongitudine eô’menfiirabilexfimiliter (7 linea a me! C.

(Manier enim linea fèifjàm metitur (9’ qudeunque
aliamfibi aqualem.Prat’erea linea a C uel di eadem et?

linea a 7,boc ejiaquali: linea a: 7, uel eadem maior,ue[
minor eadem. Si eji aquali: linea a 6 linea a 7, impoji-

ra ergo linea il 6 linea a 7 fingula extremitate: unira

i " rrièuunr



                                                                     

LIBER x: 7°
mimi: cü’fingulis extremitutibu: alteritu’. Pofiro im-

que Punflo sficferpunflo «furie-fun: etiam A imide:
juperfunfîum 7,67 refidua linea a: a ex linea a: 7 erit
etiam æqualu linea 7 A refiduæ ex A c.Ergo linea a A di

uiditur inpunfio 7,infu4 nomin4.Sieit47ue lmeu a 5
diuéfizperpunffum A, diuifi erit, in eodempunfio guo
fuerdtpriu: diuifi eadem linea a tperpunflù’ y, guod

efl contra hypothefin contradieentis. Mm ex pofitione
en: diuifà aliter argue aliter in punfli: 7,.1. (Qâdfi li
me: Il e efl maior guàm linea a: 7,diuid4tur lmea a .6 bi-

firiam (’9’ æqualiter in purifia c. non itaque puniriez

7,4 æqudliter difletbunt àpunflo e. Sedper lemma ma-

do pofitum [la]? 41,compofitum ex juadmti: [inearum
a au! 5 efl metitur compofito ex que: mais [inearum a y,
7 6:0 comfofitum ex guddmti: [inearum a du! c unà
cum eo quodfit h: ex a au B e]? «quelle comfofim’ ex

guddratielinearum a 7,7 5,unè tu»: eo quodfit ou ex

a 7,7 5.31m utrunque e]? æqudle quadrata tonus lineæ
a spa 4.2..Ergo quanta compojîeum ex uadruri: li-
nearum a au! B d? matu: eô’jzofito ex 7m rai: liman?
a 7,7 graina id guodfit M: ex a: 7, 7 ,8 efl inuite: eo quad

fit ou ex a: au: 1s. (uod ipfitm queïuisfi: indemonflrd-
bile,modic4 ramen induflionefit manzfi’fliuefiduabue

Iineie ægualibue propofitu,17ut4 quatuorpede: long-u,
4b alterapedes me: abflulerir, 4b alterafede: duos. Re
fiduum. au: à quapede: duo: abfiulz’ i, 4; matu: guàm .

refiduum au: à qudfede: ne: abfluliflipede uno. qui-
tofeilieet maiora! erantfede: ne: aidai 714:2 Pede: duo ’

ablati. Sed comfofitum ex quadrati: [inearum a: 11,41 ê

. . . T i;K



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
excedit eampofitum ex quadrati: [inearum a: 7,7 fifi;-
Perficie rationali [2er lemma pofitum ante lice tbeare-

ma.Sunt enim 107’475 eamfofita rationalia, quia linea
a: 1M B,fi4ntllofitæ ran’onalesfotentia rantum aimen-

fierabilesfimiliter a" linea a: 7,7 C. Ergo etiam id quad
fit bi: ex a: 7,7 c excedit id quadfit la ex a: au! c [121m]?
Cie rationali , eumfint tamëamèo medialiafer n. liu-
iua, quad dl impajs’ièile fer 2.7. (yod [i linea a C e37.

minor linea a: 7,eadem uia deduatur ad idem imfofs’i-

bile.Non igitur binomium diuidetur aliter atyue ali»

ter in fua nominafid unico tantum macla. (M defen-
delaant unitatem emia ex afinione Parmenidis, exifli-
mauerunt efle guafdaï linea; infieabiles, de guilde; age-

retur hoc thearemare (a: eateriefequentiéuy, yuan) ta
men Moi-uni opinion"): Ariflatele: in libella am vini-
(au! mygapfiu qui: alite: authar eiu: opufiulijaljam
ejjÎ’ arguitzyperuerfi ab illi; imellefiii hac thearema.

andragcfimumtcrtium Thcorema.

Bimedialc Prius in unico rantum Punéto diuidjtur

in fua nomma. i
Sir bimediale plus linea a ma’iuifa in 17101670 7,ita! ut li.

une a: 7,7 Cfine mediales 120 .1 5x 7 c
tentia tantum commenju-
ralziler,rationale eaminente:.Dieo [imam-4: fi non paf-
fi diuidi in aliofunllo quam 7 in fia nomma. (lucdfi
eô’tmdieatur, diuidatur in [unifia mita ut «au! 15 fine

medialeqvotentia rantum eammenfieralzile: rationale
eantinë’teLCum igitur tanta dzfirat id quodfit bi: ex

a Il,



                                                                     

L’IBERJ x. 7;
a 11,4! jacté eo quodfit la ex a 7,7 C,quantoidzferz com-

Pofitum ex quadrant [inearum a 7,7 C,a compafito ex
quadratu linearum a: tu! C,6? quad]?! bi: ex a me A
difirerat ab ea quad fit la ex «1:7 Cficfeificie rationali,

finit enim amlw rationalia. Er o (’2’ cîpofitü ex qua-

dratia linearum a: 7,75 diflert a comfajito ex quadra-
ti; linearum a tu! ,3 mediale inquamàmediali uPer-

ficie rationali quad dl impefiibile. Nanigitur bimediale

prix: aliter arque aliter diuiditur inflianominaxrgo
unico tantum made.

andragcfimumqüartum Thèorcma.

Bimcdiale facundum in unico tantum Punâo diui-

ditur in fua nominal. a . V
Si: Bimedialefeeundum linea a C diuifi in 12Mo 35:4 a,

linea a: 7,7 C fint mediale: 12men v W
tia tantum eô’rrtëfierabilesme- W a i v
diale continentes. Manifi’flii e]?

igitur punflum y nanfi’eare to-

tamlineam a; A» bifaniâ (a a; ù. - ï ï
qualitergquia’ linea a "7,1, a non

flint langitudine inter [à com-- ’
menfiirabiles. Dico lineam a ,6 m "n. . à
non Poffêrdiuidiialitefquam in P5230 7’,infim nombra;

Qâdfl contradieaturgdiuidatur in Funfla azimut lié
nea a: 7 ne fit eademJaa’e tfi nefit aquali: linea a Bfid’
ea maiordinea autê’a agialâjint medialesjzatentia un.

tum commenjùrabileemediatecbniinmrç: Fer tr; Ma;
nifi’flum dlpimo quadrata M’auras: 75,7 C efl’êmaiara l

T a; r

1 l
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quadratit’ linearii Mme par ’.. a’ y à
lemma pajitum ante 4 2.. Pro- ç la, a V
fanatur linea rationali: ç La
quadrata linea a: C aqualefi-
eundum lineâ’c z applieeturpa-

rallelogrammum i x.Ex quo 12a
.raUelogra’mma detraltatur id

quad aquale ejl quadrata li- ,3
nearum a 7, 7 C,17utafarallelogrammum s u.3tfiduum
ergo,nem11e farallelogrammum a); Æaquale ei quad
fit lait ex a 7,7 C. Rurfie: quadratislinearù’a au: C qua

fient minora quadratu linearum a 7,7 C aquale detra- h
naturfarallelogrammum a A. Refiduum ergo paralle- »
Iogramrnum a tuf? aquale ei quodfit la; ex a and! B. Et
quoniam quadrata linearum a 7,7 C fient medialia, er- A
go parallelagrammum s u erit etiam mediale , affin;
dum lineà’ rational? c tafplieatur ration-alia E]? ergo
linea 1. o (9’ incommêfitraèilie longitudzne linea c z. Ea-

dem ratione quia farallelogrammum a n efl mediale;
(nam id quad efl ei aquale-,nemfe quad fit hie ex a 7,;
7 15 dlmediale.) Ergo linea je; efi- rationalie (y in-
eommenjurab’tlu longitudine linea g a, Et quoniam li-
nea a: 7,7 C flint medtalespotentia tantum eammenjîi-Ï-z

rabdet,ergofitnt [on ’tudine ineommëjèralailes. Sedfig

eut linea a 7 ad linea), Æ,ita quadratii linea 9:7 palpa-4

rallelogrammum ex a 7,7 aper.1.6.ergo quadratum li
nea a: 7 CR- incommenjurabilefarallelogramrno ex a 7,;
7 ,6. Sed quadrata linea a 7 e]? commenfitrabtle compo-
fitum ex quadrata-linearum a 7, 7 fi fer 16.quia lineaî

I g 7:

au a
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a a ç; ,5 [uni potentia inter je commenfierabilenpralleÂ

a logrammo uerô ex a 7,7 ,6 a? commenfitrabtle id quad

fit bi: ex a: 7,7 C.Ergo camfojitum ex quadrata linearii
a 7, 7 C eflincommenfitrabile ci quodfit bi: ex a: 7,7 C,

’ Fer corollarium à nabi; additum tbeoremati 14. Sed cô’

pajîta ex quadrata linearum a 7,7 C et? aqualeparal- A

, lelogrammii s i,ei uerti quodfit bit ex a 7,7 .6 et? 27m.,
Iejiaraflelogrammum au, Incommenfitrabile t et? ergo
rparaUelogrammum c ufarallelogrammo in. quare (9*
linea z a,erit incommenfitrabili: langitudine linea W.

fient autem amba rationales. Sun: ergo illa linea s 0,0 v
rationaletpotentia tantum commenficrabilegper lem-
-’ma Pofitù’fafl 19 theorema.Nam eo quadfiint ra:

tionalesfimtfatentiafitltem commêïura iles. Ergo to -
ta linea 1. y erit binomiù’ lier .36. qua diuifit efi in [Jun-

fÎo e,inflia nominaÆademuia ’demanjbubitur linea:

"aigu rafle rationaletfotentia teintant commenfitrabi-
-let.Ergo linea s Un qua dl binomium,in’ alia arque alia

unflo nemjie «La, diuiditur in fla nomina quad eflirn-
ycys’ibt’leper 4.2..Qttjdfiquù dicatjwf]? ut linea c a

fit eadem bac aqualis linea u r,itaque’nibil côfiqui im-

Pofiibtlemeque lineam z r quaejl binomitï diuidi injua

nomina alio,atque aliopunfiofed in une rantum. bac
etiam demanflrabimm,nempelineam a nô’ efje eandê;

baceflaqualern linea tu. Nam quadrata lineartî a7, .
7 quiz; maiora quadratalinearum a 4,41 C [2er lemma
Fofitumfofl 41.5ed quadrata lineariî au: Bfint ma-
iora eo quad fi t bis ex a 11,1! 5,126? lemmapofitù’ Pa]? 39C.

Erga malta maiorafitnt quadrata linéarii a 7,7 C,lioc
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e]? illis aqualeparallelogrammù’s u e[i main! eo quad

fit bi! ex a du ,6 bac efl,quamparallelogrammum a x,
quad efflaquale ei quad fit bic - ex a: 11,115; Erg-apr r. a,

Linea etiam; 0 erit maior quam linea a v. Erga linea c a
non erit eadem cum linea u 1.. Qtadfipofiiem ab initia
lineam a 7 effi minarem linea A 5.1’demetiarn tune. in»

fofiibzle confiqueturfioc ejl.lineam.ù;qua dl bmoiniù’

diuidi in fua nomina alia atque altafunédeon igitur
bimedialeficundum in alia arque alia jauni-fa diuidi-
mr infua nominaxrgo in unoktantum... l .. , . ’
v » ’ andràgcfimùm’quintum Theorema. -

Lincà’maior il! unipatçæatprnpunâp diuiditur in

fuàhôminà. Ï a :7 x, 1 i f I- ’
Sir linea maiora A diuifia in fait ,- - i a " C t i * ï

fla 7,itdut1fiyfififithœn-s 1.: Ë ï Ë,
tia incommnfiirabilesronficie’iee camfofitum exl qua-i

dratu. [inearum a 7,7 C, rationale,’ contenttî uera ex

farfallelogrammum mediale. Dico lineam a B non Po -
je diuidi infim (ramifia-alibi quam’inpunëlo 7. (Mail;

contradicatur,diuidaturin fluai-iam infini nomina. Et
quoniam quanta (bâter! compafitum ex quadrata li-
nearum a: 7,7 A à compafito ex quadrata linearii a: a,
aimanta di’jfert id quodfitbn ex a au! a ab ca r quodfit

ba ex a: 7,71; fier ea quafcriffimua in demonflrationc
4z tbeorematufied campofitum ex quadrant linearii
à: 7,7 C excedit camfofi’tumexlquadrat’ie linearum a: a,

A C, uferficie rationali.Sunt enim ambo rationalia.Er
go (y id quadfit bit ex a: 4,425 excedet id quad fit bit

ex
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ex a 7,7 fifilffl’fide rationalgfid illafùnt medialia.Er-

a inediale excedet mediale fiipeificie rationali, quad
a efiimfiijiibilefer 2.7.Non igitur linea maior diuiditur ’

aliter atq; aliter in fia nomina,ergo in une tantu’fun-

élo diuidetur. a a - 4
(badràgefimumfcxtum Thcorema.

Linca Potcns rationale 8c mediale in unico tantutn
Punôto, diuiditur in fua nomma.

Sit lineafotent rationale (a; me- t *
diale «Adiuifiinpunt’ia 7,ita °L 6* 7 » P
utlinea a: 7,7 a fintpotentia incommenfùrabile: confi-
dente: compofitum ex quadrata [inearum a 7,7 Je me-
diale:id autem quad cô’tinetur ex a 7,7 a rationale. Di-

co lineam a C t’a-411012102510 quam 7 nonpaj]? diuidi in

fila nominaQâdfi contradieatur, diuidatur infun-
fio a,infiia nomina. Cii igitur quanta dqfert id quad
fit bi: ex a: tu: 5 ab ca quad]?! bi: ex a 7,7 B,tant0 difle
rat comfofimm ex quadrata linearum a 7,7 C à com-
fofito ex quadrati: linearum a au! and autem quad fit
bic ex «7,7 6 excedat id quodfit bit ex a: A)! C, julien? -

cie, rationali quia utriinque efi rationale.Brgo (y com
pafitum ex quadrata: lmearum a: 7, 7 C excedit campo-

jîtum ex quadrata linearum and C fiiperficie ratio-
nali , cum tamè’utrunque illorumfit mediale.Qod dl

impojîibile. Non tgitur lineapoten: rationale (9’ me-

diale diuiditur aliteratque aliter in fila nomina. Ergo

diuiditur rantum in Punfio uno. a ’ a
i andragcfimumfcptimum Thcorema.

a V
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Linea otcns duo medialia in unico rantum punQ

61:0 Ëiuiditur in fua nomma.
Si! lineafoten: duo medialia a: C,diuifa in purifia 7,ita ut

linea a 7,7 C fin: patËtia in- ’

’ - - G à 7 6commenfiirabzle: confiezen- fiv-à-àfi
Vte: camfofitum ex quadra-

tu linearunt a 7,7 B media-
Ie:fimiliter (a. quad conti-
netur ex i fi: mediale, item
contentum ex incommê’

fierabile comfofito ex qua- 3
drain ifjarum a 7 7 a. Dico
linea»: a C non flafla; diuidi in alia puni-la , quam 7 in C

fia nomina. wdfi contradicatur,diuidatur infun-
» ’ fla agita ut linea a: du: C conficiant ea qua linea a 137 C.

. Sitq; rurfua ex [uppofitione linea a 7 maior linea a A,
’ Si: autem rationali: linea c tfecundum, quam-applica-

turparallelogrammum æ a aquale quadrata linearum
a: 7,7 C. ei uerô quodfit bi: ex a: 7,7 a aquale applicemr

- o x.Totum ergaparallelogrammum e x efl aquale qui?
drato linea a: Allurfitajêcundum eandem lineam i a a]:
flicetur aquale quadrata linearum a me: a pareillelo-
grammum cA.Refiduum egaparallelagrammù’ a x dl
- aquale refiduomemfe ei quodfit bi: ex a au! C. Et qua-
niam ex flippafitione- comfofitum ex quadrata lineariï
a: in Je d? mediale.Efl ergo-parallelogrammù’ illi aqua,

le, nempe c a: etiam mediale Üficiïdum lineam ratio-

nalem a z applicaturÆrgo linea s a dirationalùæy in-
eommenfiirabilu longitudine ünea t Z. Eadeni ratione

(’9’

à x,
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01mm a l 4j? etiam rationalie a incammenfierabilie
longitudine eidem linea s z. Et quaniam compojitum ex

quadrata linearii a 7,7 C ejlincammenfiirabile ei quad
fit bit ex a 7,7 .6( quia fafitum e]? cf]? incommenfurabiq
le ei quodfitfeniel ex a 7,7 C. )Ergo paraHelagrammum
s n e]? incommenfiirabile farallelogramma a x . quare
(7 linea s a ejlincommenfiirabilit linea! i.Sunt autem
s 0,6 v rationale:.Ergo flint rationalesfotentia tantum
commenfiirabiles. ergo linea t r ejiz binamium fer 36,
(9* diuifi. in funEÎo Un fia nomina. Similiter deman-

jirabimu: eandem lineamt r diuidi in funéio n in fia
nomina: necefl linea a a linea a v eadem, bac efl aqua-
lia,ut12robatum affin fine demonflratiania 44.Erga bi-
nomiumazltbi vatque alibi diuiditur in jua nomina,
quad cylimftfiibtlefer 42..Nan igit’ur lineafotens duo

medialia diuiditur alibi atque alibi in fla nomina. Er-

ga in purifia uno tantum diuiditur; v
Terminifèeundifiue definitionetficunda.

Propofita linea rationali,(9" binomio diuijô in fiia nanti:

na,cuiua binomij maiua nomen,id efi maior partiofof
fitplufquam mima nomen quadrata lineafibi,maiori
inquam nomini commenfitrabilit longitudine.

Siquidemmaiua nomenfiierit commenfiirabile longitudi
ne fropojita linea rationali,uocetur tata linea Bino-
mzumfrimum.

Si uerô minua nomen,id eji minorportia binomiifuerit cô’

menjàrabile Ilangitudtneprofafita linea rationali,uo-7

cetur tata linea Binamiumfecundum.
Si uerô neutrurn nomen fiierit commenfiirabile languie:

V’I
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dine propofita linea rationali,uocetur binamiii tertiii.

Ruifuafi maiue nomenfofiitplufqua" mima: nomen qua--
drato lineafibi incommenjùrabzlis longitudine ,fiqui-
dem maiua nomen tfi cimenfiirabile lâgitudinepropofi-
ta linea rationalt uocetur tata linea binomiù’ quartum.

Si uerô minua nomenfuerit cammenfiirabile longitudine

linea rationali, uocetur binomium quintum.
Si uerô neutrum nomenfuerit Ian itudtne commenfiira-
q bile linea rationali,uocetur illa finarn’iumfixtum.

Hic nihil dicitur de lineit illi; quart? amba ramone: flint
Iongitudine commenfitrabiletfrofofita linea rationa-
li, quia linea tale: nanfimt bmamia,cumfiilicetilla c5
fanantur ex duabue rationalibuapotentia tantumciï-
menfitrabilibugut dl in 36.Linea uerâ aquarum amba

fortianetfiint longitudine commenfiirabile: frofofita
linea rationali nonjiint binomia, quia fartions taliù’

[inearum ejfint inter fi quoque longitudine commenfii
rabilesfer 12. buiuaÆrga non effint quale: requiriïtur
ad comjzofitionern binomij. Praterea linea tale: nô’ef- -

fini irrationaletfid rationalet,’quia flint commê’fitra-

bile: jingulis Partibw fi componê’tibua fer 16. Erga e13

fint rationale: quia componentet effent rationalet.

(lugdragcfimumoâauum Thcorema.

Repaire binomium Primum. h
Profatantur numeri duo a: 7,7 C tale: ut camfofitu: ex

fit toux: a ad alterum ex qfilËnemfe 75 babeatpro.
fortioncm uinumerua quadratua ad’ numeri? qua-’-

dratum:a alterum uerô a 7,idem a C Proportion? eam
ne
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ne retineat quam numerua ’r a
quadratuaadnumerii qua- à ’.”t . A 3 tu. A
dratum,qualu efl numerua - a ï à .9.
quadratua diuifrbilu in qua a..- ..; L.- ».:-. 7.221;
dratum (9° non quadratü’,inquit Campanua tbeore-

mate 17.Sit autemlinea rationalit Aeiq; commc’fitra-
bali: longitudinefit linea c z: rationalit t7? ergo linea i2.
Fiat autê’ficut numerua a: 5 ad numerum a 7, ita qua--

dratum linea t z ad quadratum alterius linea qua fit
z «fer lemma repofiturn a nobitpoji 46 théOYfMd.’EŒÔ

quadratum linea z z ad quadratù’ linea t n proportion?

aber quam numerua ad numeri. Q4!" illa quadra-
ta fient comm’enfitrabilia fer 5.Efl autem linea a z ra-

-tionalit,ergo linea z u erit etiam rationalit. Et quaniam
numerus Ca ad numerum a 7 non babetfrolzortionem
quam numeru; quadrata ad numerum quadratum,
neque etiam quadratum linette; ad quadratum linea h
tu babebtt Proportionem qui numerus quadrata: ad
numerum quadratum.incommenfiirabili: dl ergo ’lon « 1V

gitudine linea a; linea z u. Ergo iHaIIineie. e 2,4 minera
tionalet Potenfla tantun’i commenfiirabileiÆrgo tata.

linea a u eflbinamiumfer 36. Dico fraterea eandem li-
neam ef]? binomiumjzrimumNam cumlitficutnumeà
rua C aadvtuçnèrum a 7;i’t’a quadratiiiïnea «a! quad

dratum linea au.[itq; numerus Ca maior mimera a: 7:
maina quoq; erit quadratum linea «Z quadrata linea,
a n.Sint igitur quadrata lineaN . æqualia quadrata
’ntarum en! (qua quomada referian’tur dacet lemma

pliai i4.)Et cumjitjicut numerua i5 a ad numeri?

I
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E7,ita quadratum linea 12 *
ad quadratii linea (a .Per F .” J A 3 ’7’ ".

eueifitnt ngofroportianem -. 9-- - . ..
ficutnumeruaCaadnume-œ- 7.3 3 a)
-rum 5.7, ita quadratum linea c z ad uadratuin linea
q, Sed numerua a a ad numerum en. aber proportion?

quant numeruaquadratue ad numerum quadratuni.
Ergo quadratuni linea s z ad quadrarum linea a habet
etiamprofortianem quam mimera: quadrata: ad nu- t
.merum quadraturn. E-rgo linea e z erit longitudine com

menjùrabilitlinea Nier ’9.ergo linea c (fluapotefi
linea a u quadrata lineafibi commenjura du longitudi
ne. Sunt autem linea i (,1 u rationalespotentia tantutn
commenfitrab’iles. efiq; linea c z longitudine cô’menfiiraa

bilialinea lratianali aterga linea c u tfibinomiii frirai;

andragefimumnonum Theorcma.

Repaire bihofiiium fécundumt l l

Proponantur numeri duo a 7,7,C

tale; ut compofitua ex iffiîmr ï" . Î Î . i -

tu»: aaad C7 proportionem ba s u
beat quam mimera: quadra-
tu: adnumerum quadratutn: w h-H
ad 7 a uerâpraliartionem eam ne ,ba-beat quam naine-4

ru: quadrant; ad numeri? quadratummtdiflum ejlin
Proximo tbeoreneate. (9* profanatur linea rationalit
a, (y linea nfit camenfitrabili: longitudine linea tu. ra
tionalu eli ergo li nea z n. Fiat autê’jicut mimerai 7 a ad

numerum a a, ita quadratum linea Z u ad quadratum

t a alteriu:
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alteriua linea qua fit z vs.Ergo commenjurabile eji qua; Ë

dratum linea (a linea adi ergo rationalit etiam li-
nea: c. Et quoniam numerua’. 7 a ad numerum a ,3 non

bdbflfropartionem quam quadrata; ad quadratum:
neque etiam quadratum linea z nad quadratum a e ba
be itfrafornonË quam quadrata; numerua ad qua-

» dratum.Ergo lineaz u d? incommenfierabilie longitudi

a ne linea z c 110,9. ergo linea (a afin: rationaletjtatî-
ria tantum commêfitrabilet. ergo linea i n binomiii.

v Dico praterea eandem eflë binarnium. feændum. (3mn

enimfer contrariamjiue dicas canulerfimplrofortiqa
.. tianem fitficut numerus a Cadi numerum a 7, ita qua-
dratum linea c ç adquadratum linea l mmaior-autem

» eji numerua a. anar-literoit: 7;mai-ue etiamerit quadratû’i

- linea; z quadrata linea tu Sint quadrata linea ç( a-
. qualia quadrata linearum tuant diffum efiinproxi-
ma theorematemer merlan: ergo Proportione’jicut nu

t inertie a 5 adnumerum a 7, ita quadrarum linea s z ad
uadratum linea o.Sed numerus ce C ad numeri? ,8 7 ba

Zetprapom’onem- quam numeruc quadrata: ad naine

rum quadratumÆrgo quadratii limai z adquadratii’
linea a frojzartionem habet quam quad rama numeru:
ad quadrarum. ergo linea c z erit commenfitrabili: Ion
gitudine linea agiter 9. (Marelinea 1 êfluepotefi quam:

linea z u. quadrata lineafibi commenfiirabilia longitub
dine. Sed linea z u qua dl mima namen,,eflo commenfie-

jubila longitudineprapofira linea ration-ah alter
fatbejin; Erga linea c n’eflbinorniumficundum.

ŒquuagefimumlThcorema.
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Repcrirc binomium tcrtium-. a ’
Profondtur numeri duo a r, ’

t. 75’ orale: ut crîp’ofim ex ................. à. . . . ’

ipfigtotuaafi ad nume- .......v..» ..g f ,t z r, 4

rumC7projtartionemba 1° L ’f 3
beat qudnumeruc qua- i 7 14

rvdratua ad’ uadratum,ad numeriiuerô a 7 proportio-

nem ne b a; quam numerua quadrata; ad quadra-
tum. Profonatur. autê’c’yi aliua numerua flue quadra-

; peaufine non quadratua,quijit a, qui ad jingula: a: 3,4 7
frofartionemnan- babeat quam .numerur quadrants
ad quadratum.Profonatiirq,- linearationaln c Üfiat
fieu: numerua in ad numerum a: B,ita quadratum linea
s ad quadratum (a. commenfurabile dingo quadra-
tum, linea t quadrata linea tu. Sed linea ç eji rationalit:

. rationali: (fi ergo linea a. (a: quoniam numeruc trad
numrum afifrafortianem non-habet quam rimera:
E quadrata: ad quadratum,neque etiam quadratum li-
neac ad quadratum linea (,iifrajtortianem eam babet
quam quadrata; numeruaad quadratumxfir ergo li- A
nea t incô’menjiirabilis longitudine linea z n.Rurfuafiat

ficut numerua a: 5 ad numerum a 7,ita quadratum li-
nea z u ad quadratum linea au o. Commenfiirabile ergo
ejI quadrarum linea z u quadrata linea u LSed linea a;
eflrationaltt. ergo linea n 0 erit etia’ rationalit. Et qua-

niam numerus «B ad numerum a 7 Proportionem non
habet quam quadratua’ numeruc ad quadratum,neq;

etiam quadrarum lineazu ad quadra"? linea. u a fro-
portionem babet quam quadrata: numerus ad qua-

dratum.
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dratumEjî ergo linea tu longitudine ineominenjiirabi
li: linea n p,qrg9lzïtqal a,» a fient, rationaletfotê’tia tan

tum commîfùrabiles. tata ergo linea ç et erit bin’omiii. y I

Dicapraterea anm efire’binoinium tertiam. Cum enim
fitficut numerus a ad numerum a: 5, ita quadratum li. -
nea e ad quadratu’ linea au. SÏCBÂ and emmena aa ’15

numerum a: 7, ira quadratum linea. a ad. quadratum
linea u a. Per aquam ergo proportionem fieu: mimera:
a ad numerum a: 7,ita quadratum [mettiez-d quadratii

1 ëæewëzdnmerwa ad. mimerai 7 nonïbabet*fro,-

PWtiPnëmgquamnumma uadratiaadqaadramm.
Ergajuedwmjénte :015» . abajàmportionëad qua-
.dratrlineai a 70.4132 444mm humera; ad quadrat-
tuvm. tfi ergo linea s longitudine incommenjurabili: li-

gnealitger 9.15: quantum adi. [fait numeria a a; ad nu)-

;Wmm-.e 7,ita quadrarum (nazi-adamantin a.
art-eau blErgo quadratumlineaÎzu efl mai-u; quadratagi

inca-utrfintergo quadrata linea: u aqualia quadrata ’
flagrant;LugPereueÆim.crgqprafartionëfieatfnu; i
. mena; [agitai qutWfithdfiMdrdfm, linea’zïmad

uadratum [incagôed numerua a C ad numerum 13 7
.Zabetfrafortionem qui quadrata: numerua ad qua,-
dratum. ergo (çà-quadrature: linea. z u ad quadratum

linea x babebitproportianem quam numeruc quadra.-
tua ad quadratum. ergo linea z u eji Iongitudine cant-
,nienjiirabilu linea x, ergo-linea: ufluapotefl quam-li?
,neaïulo quadrata lineafibilongitudinecammenfurabiÀ

la. Sunt autem linea z tu a rationaletjzotentia tantuna
commenfuraibilettïcgr neutra et? commenfiirabiln Ian;

,. t - x ’ ’



                                                                     

Q E V CL I D 1.5.. E LTEAÎM E N T O R.
gitudine linea c.Ergo linea z a et? binomium tertiu m.

’- Qinquagefimgmprimum Thngrcqia; H

Repaire binomium quàrtum.

’Profonantur numeri duoa7, un . . . . . a ...... [a ,
i Î7Ctaletïutc5fofittet ex il); ï ’ ’ . I ’ .7

fitnemfeafiadneutrii eo- in? a a a 3 - .5 L,
rum babeat proportionem ’L " (r I ’ Î

quam numerua quadrata: - ’ .
ad quadratii(qualu 410mm? intimera: quadrata: ad
.dua: numera: non quadratatjê minore: compo..-
nentes.) Sir autem linea rationalit agamie afitïcam
mêfitrabtlu longitudinelinea t a. diergatrationalie ct.
. Sitq;[icut numerua .8 a ad numerum a 7, itai quadratii
-linea et ad quadratii linea z».- ergo quadratum linea
et cl? commenfiirabile quadrata linea a: n. fifi ergo linea

5; u rationalu.Et quoniam numerus a a ad numeri a 7
frofortionem nô’ babet quam quadrata numerua ad

quadratummeque quadrarum linea-e-z-ad quadratuin
Ïlinea z u babebitprofartionem quam quadra tu: nume

rua ad numerum quadratum. ergo linea l. z [angine
dine incommenfiirabili: linea faErga linea e 6,: riflent
varionaletfatentia rantum commenjurabilet, quare to
ta linea a u dibinamium. Dicajtraterea eam efle bino-
miurn quartum.Curn enimjitficut numerua ,8 a ad nu
merum’o: 7,ita quadratum linea z (ad quadrarum li-
nea a mefiautem numerur’Æ’a maior numero a 7. Erga

iquadratum linea e a erit maiu: quadrata linea z u. Sint
ergo quadrata linea q aqualia quadrata Iinearii z 11,0.

Â - Per

I



                                                                     

... », RI . x, .. i H .Per merfiwt ergojzropartianemficut nutrierutjè’a ad

numerum C7,ita quadrarum linea et ad quadrarum
linea LSed numerua Ca adnumerum C 7 Profortionern
non habet quam quadratuenumerita auliquadiratuni,
gitur neque quadratii linea le! ad quadratum linea le
,abebit proportionna quam quadrata: numerua ad

quadratuin numerum.- ergo linea’eq z maman»
rabilit brigandine lineae.’ ergo linea e gala: yo’tefia’qu’eï

linea a u quadratolineajibi incommenfiirabiln longitui
dine. Saint autem linea. c L; n rationaletfotentia tantii

codemmfiarabilet, ifiqdinèa e 2! "linea: ratio mali Je cône?-
fufalzilta lô’gitudme. Ergo linette a binomiii quanti.

ï.- . (Lignquagefimqumfecund un! Theorcma... .
-« « t * W1 x" . a! 3,17m! N f t ;-’. J ,3 a..,.’-l.i.-...Î:..... . . knkRepaire binommmlqumtum. A. ..

Pfiojtôna’turnumeri duoa7,. f.L ** t i a x .
I v , r c v...:...?.....’Mfdkîfiizt0(Wù64dfifl-fl-J e. a: L . x

Manwyfiæfrofortiqnzè i à r K .16, s ,
’ A a t a: . . ’ . : , I A . r jcant ne babeat qua qua- s. a v

a L44daim numenuea’adzqua-I a. 1 - a - A a
dratuiiaficuttitifiraxirnoirbeorematezËtfittlinea ratio-
nalic mlinta autem a commenfitrabilu longitudine
linea: u.Ej1*erga linea tu rationaliefitqgfieut numerua
7a ad numerumtaîcfitaquadrattï limiez n’ ad quadra;

tum linea je. ergo quadrarum linea a» commenfii-
rabile. quadrata lineaz uEfl ergo etiam linea a ratio-
Mlù-Etieomlemeumam MÉËÆWKW «A "5’14-

betfrofartion’em-qu’arn numerus quadrata: ad qua-

dratum,neque etiam quadrarum linea la ad quadra; - A-

S 4*.x: [17.9



                                                                     

4,;EVCLIDI.S: ELLEMENTOR.
hum limans .lza’bebitfro- "a... .; . ; ,33. i z "A ’Ï ’

fartianem quainumerua t. .. a * -
;quadratu:,ad qitadratii,s a a... J; t ,5, I

. . t--r--,y- e t l:Ergo bineÆUZ’u,Zcfient.-lont ï je . ’ ’. ;
4*:.gitudine inœmmenfii rabi A l I

des. ergo linea (3,2 tflnt rationalesfotemia tantum c5
.menjurabiles: ergo tata linea ç. adi binomiü’Dicoprac-

"terea- eam efjek binamium quintum.Cum enimfitficut
numeriu a 7 ad numerum a: Æ,itd quadratum linea (a
ad qflddrdlllflkhlififiit-Tê; Fer conuerfitm ergo propan-

.tianem flümWÏ a ad amarina-.7, a: quadra:-
jtum linea s z ad quadrarum linea a u. Efl ergo. quadra-7
Mm linea i a, miaule- godan linea a a» swinguan-
drato linea c z aqualia quadrata linearii Z de, Fer euer (T

fini ergofroportionem’ numêrut C nia-d
.6 7,ita quadratum linea et quadratum linea 3.8525! L
numerua ,6 a ad numerum Æ 7-nbn babetpraftartionèm

quam numeru: quadrata: adquadratum Erg-a
quadrarum linea a a ad quadratii linea 0,babebit pas
fartianeni quam quadrata! numerua ad quadratum;
.Efl ergo li nea in longitudtnè i acommé’étnabiïtç litiez a»

ergo linea 2 a Plut [Joiefl quam lineaçiiquadrata linea
fila longitudtne incommenfimabilitzlâunt autem linea
â 7,; u ravtmnalespotçntia-W ca mmenfiirabiles, (9*

linea z u mm»; nummfflgcammenfiirabile langitudina
[in ta rationali aËErgolinea e u dl binomiuin- quintum.

vix- ., 3 I Emwh l; Qtîjïgïlïïflëèfitfiütùteî’tlumTheqtcrm.

Repaire Binomlum fextum,

a A 4 ProfonanturS



                                                                     

JLIBVER. x. ; ,17,
.fl-lol-nnnno 7 IÇIIII.75t4le:,tat’t0tu4a,64dfin-

Mulas a: 7,7 C Proportionê’neu . E....----4-.a V
.îabeat quam quadratus nu - m 5 - m .9.
meru: ad quadratii. Sit etia’ se ï .
(’94 alius numerus n,quique ad fingula: a C,a 7nan ba-

beatfropor’tionem quam quadratu: numerus ad qua-

dratum. Sitq; linea rationalis «fit etiamficut numeru:
- in ad numerum C agitez quadrarum linea s ad quadrata;

linea g u.Ergo linea a eritjzotentia commenfitrabili; li-
nea (mefl autem rationalit linea cargo (9* lineaz u erit
rationalit. Et quaniam numerus a ad numeri? me non
«habet proportionâquam numerus quadrata: ad qua-
drarum: neque» etiam quadraturn linea a ad quadratii

linea En babebit frofortionem qui numerus quadra-
Jus-4d quadratumÆfl ergo linea c longitudineincom-
îmenfiirabilu linea Z») Rurfit: fiat fient numerus a" a îad

numerum a: 7,ita quadrata»: linea; n ad quadrarum li
nea u a. Ergo quadrata illa fitnticommenfiirabilia; Sed
quadratum lineaven efl rationale:eji ergo. nid quadra;
tain linea u a rationale. Ergo (771mm a a rationalicÆt

uoniam numerus ,6 a: ad numerum a: 7 proportion? nô’

24th quam numerus quadratu: ad quadratumzneq;
quadrarum linea (a ad quadratum linea u a propor-
tionem babebit quam quadrata: numerus ad quadra--
tu7m.Eji ergo linea a ujtlangitudine incammenfitrabilit li

nea u 2.. ergo linea a m afint rationalesfotentia. fait";
commenfurabiles. ergotota linea z 0 erit binomium; Dia

cafraterea eam ejje binomiuni fixtumiCum enimfie

mm l x



                                                                     

HEVCLIDIS.-ELEMIEN.TOR. -
ficut numeruen ad numertï a; n un" 7 t 75 i
gagna quadratülinea æad ttttttt * ’
quadratum linea (u.Efl au- i L -.. - i ,a
.temficut numeruafi a: ad me Â * w * . L Ï° 4-.

merum a 7,ita quadratii li- 32-----4,
738.4 2 u ad quadratum linea .0. Per aquam ergo frayer
.tionemficut numerna a ad numerum a 7, ita quadrata?
linea t ad .quadratum linea u 0.Sed numerua a agi-«nus

Îencrant a 7 non habet proportionem quam quadrant

numerue. ad quadratum : neq,-.etiam qua-maman
- ad quadraturn linea rebabebitproportianem qiidnux
mena quadrata: ad quadratii. Erga linea a eji-longi-
tudine incommenfurabile: linea u (.Sed mode Probatii
eji lineam’z x effi etiam www: incarninêfiirabilein

linea ç.Ergo amba linea z u, a a flint incommenfiirabi-
les longitudine lama: quoniam eflficut numerus C a
’ad numerum a 7, ira quadratum linea z n ad quadrati’i

linea: mata efl ergo quadratii linea à u . quadrata li»

nea 110.517" ergo quadrata linea Zu aqualia quadrata
linearum u a,x.Ergoper eueifiarnproportianemficutnu
merua C a: ad numerum C 7,ita. quadratum linea (in ad
quadrarum linea x.Sed numerua 16 a adi-numerum C7

non babetprofortionem quamtnumerut quadrata; ad
quadrarum. ergo neq; quadrata? linea z n ad quadra-
rum linea x babebit frofortionëquam numerw qua-
drata: ad quadratii. Erga linea a u, eji longitudine in-
commenfiirabilultnea x. ergo linea z u gateyiflufquam
linea ne quadrata lineafibi langitudineincommenfità
rabilu.Sunt autem linea z u,» a rationalesfotê’tia tan-

- - tum



                                                                     

LIBER. X.’ V 80
tum commenfierabilege’y’ amba linea a m a incommÉ-

fiirabile: longitudine linea rationali a.Ergo tata linea

(a ejibinomium fixtum. I

. ’ Lemma. qSi linea refla [êtetur in farte: duae quocunque moda fa.
rallelogramrnum reflangulum contentum ex [effioni-

l bru: ambabua efl medtu’m proportionaliter inter qua-

- dratajêfiionum. Et Paraüelogrammum reflangulum
- contentum ex tata linea (et alterafeflione eji medium
’ proportionaliter interquadratii tatin; linea (’9’, qua-

drarum diffa fifiwni: . Sint duo y ’* h i ’ ï

7 quadrata a 5,5 7, ita collocata ut la
linea aC,C1fint’ inieadent refla’li- E V [à t v 1

nea.Erunt ergo (7* linea 25,5 a in i
eadem refila lineafer 14.1. Com-

fleatur ergo Parallelogrâ’mu’ a 7.7 à , . r J
Dico paraUelograrnmumreflangulum (faut in léni-
. mate. Imprime faralklogrammum a 7 e]? quadrarum,
quia linea a 15 efl aquali: linea z B: [in ea uerô a o. linea

-5x.tota ergo lineaa t aliaquali: tati’linea zu. Sed linea

a c efl aquali: utrique 7 me a;linea item (a dit aqualu”

utrique a ne 71m 34.1. ergo utraque linearum a M7-
efi aqualis utrique a un 7.Ergoparallelogrammum a 7
gy? aquilaterum. Efl etiam retîangulunt [2er 29. Lergo

farallelagrammum a 7 eji1 quadrarum. Et quoniam tif
ficut linea (a ad lineam ,6 n,ita linea a C ad lineam C c.
Sedjicut linea z a ad lineam C x,ita paraflelogrammume

a ,6,quod d? quadrata? linea a C, ad parallelagrammii
a nier 1. 6. Sicut autem linea a ,5 ad lineam Ce,ita 174-;

9 ne



                                                                     

1’; EVCLIDISTELÆME’NTOR.
rallelogrammum a u ad faralle 4 7 "

, lagrammii Æ 7, quad dl quadra-

tii linea C tf8? 1. 6.Ergoficut qua- E [à
dratum a: C ad parallelogrammii
a n,ita parallelagrammum A. ad

. quadratii ,6 Ergofarallelogram- 9 à I w.

. muni. a n ele medium Proportionaliter inter quadrata

. a C,5 7.DicoPratereaparallelograrnmum a 7 ejfi me-
; .diurn proportionaliter inter quadrata a 7,5 7.Cum e-Â
. yimfitficut; lineaaa îad lineam a 1135134117184 a a ad li-

neam u 7.]ingula enimfitntfingulit aquale:.Per cani-
pofitam ergo proportionem qua frobatur fer 183.5,fi-
’ eut linea a x ad lineam imita linea a, 7ad lineii,;i7. Sed

ficut linea a x ad lineani n a,ita uadratum linea a x,
quad efi quadratum a 7,adfara elogramtnum ex a a,

"x adret eflfarallelagrammuma 7 Fer 1.6. Sieur autem
. linea x 7. ad lineani tu 7, itajzarallelagranimum a 7’. ad

quadratum linea a 7, quad adi quadratum ,6 7.Sicut er-
go quadratum a 7 ad Paralldogrammum 911,7,itagaral
Ilclogramm-um .77 ad quadrarum ,67. Erga Paradox-
grammuml a 7 e]? medtumfrofôrtionaliter inter qua:
n drata a 7,5 7.quod demonflrandumerat.

, f ’ .Lemma.» V ’ g .2
(Mafia): media frapartionaliter inter eadëaut aqualia

jangada quoque inter fi aqualta. Sint ne: magnitudi-
ne: a,C,7.Sitqueficut a ad C,ita a 7ad 7. fit fitniliter ficut
;eadê’ magnitudo a ad agita a ad eandê’ magnitudznê’ 7.

Dico tu! au inter fi aqualia.N am proportia a ad 7 tfl
A(irolaartio duflicata and C par dzflçnitioncËfimi:

liter

’ .



                                                                     

.. IL I B E R X. .1
literfrafortia eadê’ip-è ’ ’ l

’ fine a ad 7, fifroportio f B à.
duplicata ipfiue a ad a, à
fer eandê’ dtflinitionêÎ. ü

fid quorum aqualiter æ î , a
multifliddfimt aqua- m
lia, aut eadê’ quoq; i l à
fient aqualia. Ergo ji- ’* 3 *
cuti: ad a, ita a ad a:
ergafer 9. 5.15,4,[iint inter [ê aqualia. Idëfifiterint a:

lia magnitudines aqualet «,7 Puta a inter qua;
fit media proportionalis magnitudo A. ’

Qtlinquagefimumquartum Theorema;

Si ÎuPcrficies contenta fuerir ex rationali 8: binoÏ
- mio Prinio,linea quæ illam fuperficiê Faim-cg

irrationalis quæ binomium uocatur.’

Suferfiiies enim, a: a 7 a, vcô’tinea- l ,
tur ex linea rationali me (9* H, ;. " u ’e a ,4 a.
binomio Primo linea ua.Dico V. il l
lineam qua fiquiciem a 71m-
tefl eflè irrationalê’ illam qua

uacatur binomium. Cum enim
linea a: A fit binomiumjtrimii,

diuidatur in fla nomina in la? . ’ 7 .
fia hfitq’; maiua nomen a a, confiai’lineat sa, i a efi rai

tianaleyfatentia tantum commenfiirabilet, (a lineam
la «fluefojfêquàm linea a a quadrata lineajibi cimen-

fllràbilù brigandine-,0” liman; a! efl? longitudine c5:

Il

p 92°39’



                                                                     

EVCLIDIS. ELEMENTOR.
’menfitrabilem linea propofita . i . L
rationali a C. Diuidatur linea . 7 , n t! 3 ô
c a bifitriam, (9’ aqualiter in a L
purifia z. Et quoniam linea au . P a i b
flua’potefl quam linea a a qua-

drata linea fibi langitudine cô’- .

menfiirabilu, fi quarta parti a "a x A ,, a,
quadrati linea minora, bac ejl» k a r
quadrata linea z z aqualeficundum maiorïlineinem-
je a s afflieetur,defiaê’:figura quadrata diuidet lin ed

maioremmemjte a ç in farte: inter magma»: cam-
rnenfiirabiles, perfieundam fartent 18 buiue.a[2flice-.
tur ergo ficiidum lineam a l aquale quadrata linea s:
farallelogrammum ex a tu s.Erga linea a n efflangitu
dine tommenfiirabilu linea a u.Ducan-tur [terjfuiifîa’ ’

1,21 alterutri lincarum à: 5,1: 7 farallela un x,A z fer
31.1.(yparallelagrammo a: a ïaquale quadrarum con-v.

flruatur auparallelagrammauew a ’ * I ’ i
rô ux,fit aquale quadratum in,
a" ita dcfiribdtur , ut linea a yfit a. .7 v g
in eadem refila linea cum 7mm I V A
ergo in eadëreiia linea linea’çzyf-z ” 17.: a :7 m:- ’ ’

r o, (7 compleaturparallelogram - "
mum e 1. Ergofarallelogrammû’ i
r 1 efl quadratumjter taqua diflafient in demonflraè

A tionelemmatiapewtiltithi, Et quoniamfarallelogram-
mum ex a 14,34 ejiaq’uale quadrata linea c z: Efl igitur

ficut linea: aadlmeam c cita linea ce ad linea? imper
47.6..Ergoper 71.6.fieut12araflelogrammum a a ad pa-

1 rando-

r J51:

0’ O



                                                                     

..wLIBER- X. il r w g,
raÜelog-rammumi A,itaparallelagrammum t ad pa-.
rallelogrammum 1 1.Ergaparallelogrammii e A :12 me.

dium propartionaliter inter para elagramma a 0,1 u.
Sedparallelagrammum «on eji aquale quadrata e 1. pa
rallelogrammum uerâ 11 11 eflaquale quadrata in Erga
quadratarum 1- 1,1 111- mediù’proportionale e]? 1b A,quarii

quadratorum a 1,1 a medium quoque propo rtionalit’er

pdrallelogrammum une per lemmapenultimu’œrgo
a g adi aqualeparallelagramma ç x per lemma proxi-
mum ante bac tbearema. Sed parallelogramrnù: a ç et?

aqudle paradelogramnea a? 45*.l1.parallelogramb
iman) bien; e A e]? aqualenparallelogrammo 27. me e157
go parallelagrammum t 7 efi aquale duobua paraüela-
grammujii 9,11 f inter [à aqualibut,Sedparaüelogram-
nia a: 9,1111 unflaqualiaiquadrati: æ 1;i mana ergapa
frallelograminuni,a’7 au aquale tati quadrata sur, bac

quadrata linea il f.-Ergo lined a f patefl paraüelo-
ammum a: 7. dico linea»: a; a]? binomiü. a Cum enim

linea «fifi: longitudine conimetfitrabili; linea u i,ergo
linea tata a: (efl’ commenjiirabili: longitudine intrique

a: 11,11 tper 16.Sedperfiippofitionem linea a a efi longitu-
dine commenfùrabili: linea a B,ergo a" utraque a 11,11 z

eji commenfitrabilulongitudine linea tu; par me]? au
rem linea a: a rationalit: rationalie eji ergo utraque a n,
1 LE]? ergo utrù’q5parallelogrammum a a ,1 x rationale

par 2.0;Ergo aparallelogrammum a: "rit commenfu
rabileparallelo dine u x.ergo (y quafiint illis aqua- ,
lia,nempe quaigata a» 1,1 or qua fientiquadrata lineariï

a 1,1ffitnt rationalia Cf commenfiirabtlia. Et quanti



                                                                     

EVCLIDJS ELBMENTOR.
lineaaseflperpofitianem longe? ,7. J, i ,-
tudineincô’menfitrabilu linea sa,

[éd linea a z linea a u dicammen- ,1. v g
.fitrabilu,ut modaprobatum .efizli
nea autem s a eji commenlçîtrabi-

lie linea a f. Ergaper taro ariii à

nabispojitumpoji 14..linea au,efl- f V .
, incammenfiirabilic longitudine linea c (.Qare gypa-
rallelogrammunt a: eparallelogramma s A eji incô’mem-

fierabile. Ergo. 0* quadratù’ r1 eji1 incommenfiirabik
,parallelagrâ’ma ne, quia per pofitianemparaxllelogrîc

muni a a e]? aquale quadrata e 1: (5- paraüelogrdmum
z Aprabatum ejl’zqualeparallelogramma a e .Sedjicue

.quadratum o- 1, parallelogratnmurn a ç, ita linea i1

.ad lineam 1 çper 1.6. ergo per to linea 01 dincommeî-

, [arabilit linea 1 e. ejiautem linea a 1 aqualie linea a 1: li
nea autem1 e linea 1 f. efl ergo incommenfiirabilie linea

in 1linea 1 ;.Mada autem-probatuin e]? quadrata am-
barum linearum au; ejjê rationalia (7 commenfiié
rabilia. Erga linea u 1,1. ffilnt rationaletpatê’tia tan tùÎ

Commenfiirabiles. ergo linea a f cf? binamium,0potefl
parallelogrammum a 7.quod demonflrandum erat.

- mynquagefimumqnintum: Thcorema. .

Si fuPcrficies contenta fuerit ex fines. ratiOnali. 8c
binomio fecundodinea Ponens-iliam fuPerficiem,
"cil irrationalie quæ bimedisilc Primum uocatur.

Supeificie: enim,aC 7 a, contineatur ex rationali a .3 (et
binomioficunda, qua fit linea a aCDico lineam qua

peificiem
A.



                                                                     

. .LIBER X; * 83peificië’a7 potefl,efjË bi- u l ’ à ’ . V

medialeprimii. Ct? enim b v ! * , :9
, linea a: fifi: binomiumfi- .7 w il:
cüdum , diuidatur in fia P k i
nomina input-la ç, ita ut :715; i
maint nomen fit a cargo . . V . . . .
lineaa fit nfiznt rationa ,8 .. .3 4 67 w à æ

Je; tantum patentiez. ammÏ’nJlitrabilet, embatu à Epsi-

f tefiplue quam lineaæ a quadrata lineafibi’iongitudine
C0MMCflfiITdbilb53Ü minai nomen nempe. t a eflco’ma-

.. menfurabilelongitudine linea a C. Secetur (bien a bifa
rient. est: :aqaalitexmpunfio fôm’t’fitùdriito dinar-42

aqualefecu’ndumiinèam a: s appliqetursparallelagifam

muni dan-magna quadrata , quodparallelogramè
, mumfit ex linea a 1:,111..Ergo linea; a a, efi langitudine cô’

.nienfurabilia linea, 1 «Page perpunfia 157,2 ducanturpaa

rallela linea a C,Jl 7,linea 11 a, s 8,: A. Et parallelagrdmb

a a aquale quadratum conflruatur a 1.paral1elogram-
ma uerô 11 x,aquale quadratumfinuliterctijiruatur 1, Gag,

(7 ita componantur a: linea a 1, 0 linea 1f.eonfieâane
unam lineam reflam. ergo (9* lineao 1,1 e Cô’ficiunt and

(9* eandem lineam,e’y’ compleatur quadratii a a. Con

flat ex bis qua dem iiflrata fient in proxima tbearemate
parallelogrammumu e ejjepraportionaliter mediii i114
ter quadrata o- 1,115, aqualeparallelogra’ma e A
lineam a fpajs’efiipeificiê’a 7.Modofiiperefl ut deman-

flremue Iineam a f eflêtlgimediale primum r quanid lis.)

nea a: i eji longitudine inhomiitenjurabilu linea c a, a"
linea g a eli commenjîi-rabilie.langitudinelinea a C.

.. Y



                                                                     

;EVCLIDIS.;ELEMÈE.N.TOR.
ergo lineaaelongitudine -z-. . 1 «7.- ; .

in - . . 7d A g àincommenjïtrabtlu linea - a - r. . i -
«taper 14. Et quoniam li t I
neaaneflcommenfiirabi’ ». a a:

le? liigitudine linea: En. :1 a. .
ergo tata lineaailogttu: : . - 1 A 1..
dine commenfitrabtlu’li- B. . . .. .9 et: ,91. le

ana guigne mmpemëzg’l’autë’linea antinationale, a.

géanmaqu’eïa 11,1.tràtiandlm .21. quaniani limitai e31

longitudineineomme’ifurabiltelaneaa-a.à? autem linea

jybnmmenfitrabilu longitudineïutrique «11311 4,1ergo li-
ylèætatviàu cfùlittlongigidmeineîmfirabilbs linea a C.

’ :ergalineaaC9a1,u cfiint rationalespbtentia gantant eô’

Wrabilen (Mare utrunqueparallelog’ramrniï a 6,1 ,
Winadialeqaeru. quare ueru’querquadra 7,35,
affené: mediale,-e1tgo. limant 1,17fiintfmedialet; Et quo-

nidlinea’izu .ejilongitudine cime? i 7; à i . à
firabilu linea 3 c,camme7urabile I . . ..
gliparallelag’rainu’ «aparalleloag « ,. .2 ,, a a.

grammauxper 16.010 bailla, W * v a C
bocefl quadratum r1 quadrata
ne, bac fliquadratum linea n 1, d

quadrata linea, 1 f, quare linea A
a 1,1: [ont patentia eô’menfitrabilet. Et quonia’linea.ai

eji langitudine incô’mêfitrabilu linea 1 nfid linea a: z cl?

longitudine cô’mêfùrabilu linea a 11, linea uerô 1 a effili-

gitudine commenfùrabilu limai. ;.ell ego linea a 11 in»,

commenfitrabtliâ longitudine linea «z per corollarium
14 tbearematit. Quart aparalielagrammii a a e]? 1n-

, - commen-



                                                                     

. a. "1.13115 a.) 5?. 21-47 î «î 1.L- 7 ’I 34

commenjùrabile parallèlograbirno’ç À,’bocdi quadra-

turn a 1parallelogra’mo a" e,boc efllineao 1 linea 1.9., bac

dilima a 1linea 1 f ejilongitu’dine in’càmrnenfurabilti;

Ergolinea a 1,1 ffimtfœemiio 5111111111 commenjùrabil

le:.Sed modaprobatii adi e’afilem cf]? medialet, ergo lia

mais 1,1; fient mediale: patentia tantunt comMenfit-,
rabile:.Dicopraterea eaa.con’tinerefùperfic1em 121120:

nalem. Cum enim linea t Afit’langitudine cimenfiirdï-

a bila utrique a 16,1 z.Eji ergo linea 1 z longitudine com-
menfitrabilit linea s x qua cf? aqualie linea a C. E]? autê’

utraque linea 12,1 11 rationalie.ergo parallélogrammîi

1 A efl rationaleper 2.0 buiu’e,boc dl ei aquale paralla-

logrammum a g.Sedparallelagrammurn u e efl conten-
tum ex lineic a 1,1 f. Ergo per 37’ linea a fejl’bimediale

primum quaddemonflrandurn tiare r

" (Li-ginquagefimumfextutn Theotema.

. q . . . 1 . . r Il )Si Superficies continental: ex :ratiomli: 186 binomio
tertio, linea. quæ anr’n fuperficiem Patefl: ,efi il:-
r’ationalis quæ dicitur bi mediale’fccunduma

Superficie: enim a a 7 a contineaturex rationali 11-
binomio tertio linea un,quafit diuifi in fla nomina’im
punirio 1., quorum maimînomenfit linea a 1.’Dico lined"

qua potefi fiiperficiem a 7efle irrationalem uocatd bi; H.

medialefecundum.-Sit.enim eadem conflruiiia ”
rum qua in proximit’ tbearemattbue. (Montant linea
11 a efl binomium tertiîi linea a 1,1 JIfiint rationaletvpa- I

tentia tantum commêfirabile: , (9* linea a ePleottflf" i
quam linea ç 11 quadrata linea fibi longitudine com-n

x



                                                                     

.31; ÈVCL I D I SIELE MIELNATO R.
mêfierabzlu,e’jineutralinearu’*, - a à: :-v .

«1,1adilongitudtnecommêfii-,- 1 .1 - . à
rdbiliâzlinm «618icutinfi1pe-Ç F. .7 , -. . 1
fioribueejldemonfiratËJM bio -’ ’
demonjiraripatefllinea’g fpofl

. fifikeificiê.’ «17’69’le tuai ..

eflèmedialetpotCntia,tantù’eô’-.3.. Ï 9 Ü, .2

menfierabile:,itaque-lineamug 7* ’ a . la:
ej]Ë compofitâ’ ex linea-4 mediali- , g
bÆPotmtid tentant commenjïc

ralibue..Reliat demonjiranduin A

eandem lineam et: ejfi bimedia-
le ficundum, quaniam linea 1 et
.ejilan :tudineincamnzêfiirabilu lineaP a 16,boc efi linea
c afidglined 1. in efi commîfitrabilie lô’gitddine. linea:

Efl ergo linea sa lô’gitudine incommëfitrabilie linea 1 a.

ergo lineazi,111fitnt rationaler, quia ex bypatbefi li-
«and rationalitxui linea 31 et? cam’menfitrabilivJ Ï
Ergo linea z 1,1 1 fient rationale: 11015114 tantuin’ com:

menfitrabilet. ergaparallelogrammum 1 A: efl’ mediale

par ubac eflparallelogrammuni a g, quad Cantinetur, : v
ex linea a 1,1f. Ergo lineauf-esfïièàmedkwficundum..

Qtlinquagefimumfeptimüm Theorema.

0’ o

Si fuPerficies contingëtiiçz rationali a: binomio
quatt0,1inea laotiens rupetficiem illam cit irratio-

nalis, quæ dicitùt maior. .
Suprficiet’ajf contineatur ex linea rationali a C,(’9’ bina;

quartidinm’efl diuifiinfue-eomina 111111111. 1,

V l M . ,..fifi:



                                                                     

.,.L1.BERAx.’H..1..: à;
fitq; maint nomen a 1. Dico limant quapotefifiipeqïa’

ciem a 7 eflè irrationalê’eam , qua dicitur maior. Cum

enim linea un fit binomium Î
quartum, ergo linea 11mn a ; . a tr Ë &-
jiint rationaletpotentia tan- I
tum commenfitrabilet: (a: li-
neaa spluepoteji quàm linea .
1 A quadrata lineajibi incom L
menjiirabilie longitudinetcr 764 w, ,7 v 7
lineaasefilongitudine cette; , ” . a * .
mêfierabilie rationali aC,Se--- t i v- I "v 3’

cetur linea in bifiirid (a! a- - l .
qualiter in panifia (,Üjèciie -, . i Il .. . I .
.tldurn lineamai quadrata, li: . , ’ ’ I d
.nea1 zaqualetappliceturpa- . -- , .
rallelogratnrnuin ex a 1,11.Ergo linea a i efiincomniêï.

fiirabilie langitudine linea (a perficundampartem 19].
tbeorematie. Ducantur adlineam a C parallelau 8,1 x,
31., (5° fiant catera ut in [uperioribu5. conflatlineam
u’âpojfifiiperficiem 11.7.Nunc demôflremus ’ illam linecï -

11 f ej]è irrationalem,qua’matar’ daman enim h li-

nea a ufit incommenfiirabilit langitudine linea u 1. ergo
etiam eritparallelogrammiï a a incommenfiirabilepa- 1
rallelograrnmo 11 x, oc adi quadratum a 1 quadrata me.

ergo linea a 1,15 fitntpotentia incammenjiirabilet. Et
quanidlinea a: 1. efi longitudine cô’menfurabili: ratio- .

nali a: C,id fliperpofitionê’, parallelogrammii a 11 efl ra

tionaleper zo.ergo (’9’ compofitii ex quadrant illi a4 7

qualzbua, nempe e 3,1-ar,quafi1ntquadrata linearii a

dû. o

4K à



                                                                     

EVCLIDIS i ELBMENTOR.
1g,eritfimiliter rationale.’e*9u 1 i
quaniamlinea «nef-Î langitu a » c - °’ e g à
dine incammenjurabilu linea ’

«3,1706 fifi linea 11:c’9*linea’ l?

1 A eli commenfitrabtlit longi-

tudine linea 12:Ergo linea 1;

. . leiilongitudine incommenjie- a. a a, a» -: W7C
rabilu linea 1 x. ergo paralle-
logrammù’ t A adi mediale,boc Je. et g
e371: ç,cantê’tum ex linei: a 1,

1 f. ergo linea a 1,15fùntpaten

tia incommenfitrabile: confi-

ciente: compofitii ex quadra- . I
tic ipjarum rationaleparallelogrammuni uero ex
mediale.ergo.gqta linea a; dhrrationali: qua dicitur
linea maior, 0 poteflfiipeqïciem a7 quad daman.

flrandum erat. ’ t - ’
thnquagefi mümoâauum Theotcma.

0’ o

Si fuPerficies contineatur ex rationali a: binomio
quinto,linea quæ illam f u Perficiein Potcfl, afin-i,

rationalisant; dicitur Potës rationale sa mediale.
Superficie: a: 7 contineatur :4 dans; .. :

ex 1411114411. C (9’bzæqàaa55fi y , 47 l
mio quinta,linea a: a déni»? w . 1 -
fainfitanominainpitn: I .,.,

0

&oea’ta utmaiufigoneen L

fitaLDw V. u (W-



                                                                     

LIBER X. . -86’
ejfi irrationalem,qua diciturpoten t rationale (a me-
diale. Sint enim eadem conflrufiianet qua in pracedî-
ti.Conjiat lineam qua poteflfitperficiem a 7 effe 14;.De-
monfiremua tllam lineam in f,ej]e lineam potentem ra- .
tionale 0’ mediale. Cum enim linea a u fit incommen-

jurabtlit longitudtne linea n 1, 61? etiam incammenfiira-i
bile paraüelogramInum a: aparaüelogrammo v 1, bac a]?

quadratù’lineau1,quodeflqua- 7,.» » . J x
dratu’nquadrato linea1f,quod t » Y

ci? quadratdrr. Ergalineatur: g 5 4V - (a)
1 ffientpotentia incammenjiira- h i

bilet.thuonidlinea - W 1
nomium quintù’,dl’q;mimeiwËg, à -"
nomê’lineaeaifla lineaul,ejilô’- a » ’ °Y ’ ’

gitudme cimenfiirabilu rationali a 16.564! 112184 a 1 d?
longitudine incammenfitrabilit linea 1? a.Ergo’ linea, a a

efi longitudine incommi’fitrabilu rationali et C.ergo li-

nea a 5,: sfiint rationalespotentia rantum commenjie
rabiles. ergo parallelogrammumauefl mediale bac efl
compofiturn ex quadratie [inearum u 1,1 f. Et quaniam
efi commenfiirabilu longitudine linea 1. a linea a 5, bac
et? linea 1 x fid linea 1 a et? commenfiirabilie longitudi
ne linea-1.4:". Ergo linea et efi longitudine coinmëfii-

rabilie linea 11,0 linea u et? rationalitxrgo a" pa-
raHelogrammii 1 A erit rationale per tabac e]? paral-
lelagr’ammum a 9 quad tantineturex Iinei: a 1,145. Ergo.

illaltnea-u 1,1 maganai :incô’menfurabilet cafeteria

tetcoinpofitum ex quadrata ipfarum radiale-parada
legramrnurn me ex tpji: rationale.Ergo tata linea 11 t

.. Z



                                                                     

EVCLIDISÎ ELBMENTOR.
efiirrationalufiuæ dicitnrpotê? rationale (f medidle:
’Üfatçflfiçfeyficiem a: 7. quad demonflrdndum ardt.

ngnquagcfimumnonum Thcorcma.

Si ÀfuPerficics contineatur ex rationali 8: binomio
fexto,linea quæ illam fupcrficicm Potcfl: efi irraj
tionalis,quæ dicitur Potens duo medialia.

Superficie: a 5 7 A, contineamr ex

rationali a: 6,0 binomio [Eylau 4 4:- .l
linea a A dimfi in c   ’
if: [unifia du: ut (Mita Mia: ’

nomê’fit a: c: dico [13:82 71m. 120- A
teflfitferficiem on ejjèrirmtio- -  ï "   ’ ’ A
nalem 8471341412 dia wjogns, 6,. Ï    ,0  ,40; 7* J!

duo medi41i4.Si ’ fi  
confiruflione: qua inpmtedm
tibia. Manifl’flum cf! [inti 7m

fatefifiqmficiem a7 ej]ê lineaï

u (,0 linedmmefjêincommen . , I .. r
firabilemfotentia hmm 15:0 V ’ f °   .
gnoniam efîincommêfitmbilù Iongitudine linea Â à li:-

neæ a: C. ergo lineæ illa: a me afin-t muowexfmm
rantum commê’flmèiler. Br- .ofimfldongmmum a x,

hoc efi compofimm ex qydîutis [inearum m, r; :3
mediale.Ru-rfw cum linea a J1 fi t incommê’jùrabiltx Ion;

gitudme [inane a: gageai-dm incommenfitmèilù (on 1.

mime en: linga c a linea e 31.15120 maltai: tritparaËZ-

Iogrammum «ubac afin g, guod c5tinetur ex u 515.15;
quantum a? langitudineincomæçTumbiltklinœ 3:; Ig-

v   . . fiffi

331),. 43..-..46344 v a,

’P
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nanar o etiampdmllelogrdmmum a x Mamm-
menjùm ilefardllelogrà’mo e A.Sed114rallelogrj4mmü

a x afi- æquale comjwfito ex plairai; [inearum Il: y, if:
parallelagrammü’ uerô 1. A cf? qui: ci qkodfit ex n v,

1;.Ergo com ofitum ex quadrati: liman? u 1,1 f curlin-
commêfizm ile et quodfit 6qu 1,:rf,qflâ; médiale am?-
gueœ’y’h’neæ u m ffintfotentid ikdô’iner’zfiwabilenfifë

go tout linea a; efipotem duo medidlia, 011MB!!! fil-
  perficiem "quad demonflrdndum fait; *HIÏC legimr

guodddm lemmaflnod 7m flzfim a? idem ciao fait!
Pofljzonimr 39 theoremczti, ideo prætermg’fimefræ-

tarez; qua: 179c 417?er illiwdemonjïiqtiogbum nonp-
tirfitdiatfiferiore i114; 9M (j &rfiflïmd’& fiabilliriuz

efi, contemz’ [imam hoc ijzfimz lemma perficmw cf?

CamwwMIss-   *  
’ ’ ’ V I S’exag’çàfimùm Théâtërfiaf   h Ï   ’  ’ f

madramm binomij feeundum Iincam rationa-
lcm applicatü facit altcrû latus binomiû Primü. A

Çiçbinomimn linea a: Cdiuffà   . 1 . J
infùa nomma in 1217490 7; *-----À--E-’-’-!

in: a: maim nomê’fit a: y: .
wùprofonamr linea un
tionalzls finale: 057124- 19   W 4’; y
drato linm a5 æqualefia- --
mndqm [imam 4c affilie

cetnr Parallelogramm  
la a; u lama alterumfacz’ê’: ’

Iineam 4:5.Dico lineqm a A? . 6 ’f

41.:   z çij



                                                                     

,3 EVCLIDIS:EL,EM:E’N TOR.

fi]? binamzù’, faquin. Ni I a . . 7 g;
.fimëmliwm «Mm!- , n. -
.454:9 ,11 !1,845 1 47144.18 41’- ; - .

f7ç6:;qr’fqrallclpgr4mmù’

A g, qtqadmtfo autem lima: 5*  
26:7.éeïëdlê’fiffliœml’ëf5’" a.

raucls’gmmuin x A-Refi-   4

dgumpgo,-n*emfclid quai   Î   , . . .
Hammam 1154M: .  . . v fié -- Q
ïëqleflfidëqkélëliçqræerae- ’ -- ° ’5’ .

’ raüèlogrammo u ;.Sccetur 1mm u a Èifizricï a. æqu-

Iz’terin pané-fa La" ducamr linea y fparallela unit],- li-

neçtrqm .u. A,wZ,VtTümui5 ergofarallelogmmmorü u f, .

* 3,63 «fadai ..qqodfitfcmel ex [mais a: y ,7 2,115: gug-
m’am lzneÂœË efl binamz’uni dimfi influa nomma m

12102470 y.ergo [ineæqu 5 rationale: [Jotâm tan
mm cqmmenfùïàïiîà:EË-dàùfilfàh linèarumia 7,7 A

funt ratzonalzajdedçue cô’menfiùhfiæ’iùterfiqîmre’

(9*. camlzgfitum ex illùquddratù [Mutant I à: 7,? B eff

commenjurabzlefingulu guthatis-4; lineariî, a qmÇffiêrÇ. E

16. Ergo comfofitum ex quadràtù [inearum a 7,7 5 eff
rationale. cf? autem ægualepgraîlelogrammo Il nagé

Üfdmllelogmmmum A A effraiMàlm’yfimndm

Imam rationale»: applicamna-cÆrgQ-lintd in finit
giondli; a Iongitudine rîmenfirabilù lingue Il (peut.
Rmfm quaniam Imeæ a 7,7 Bfinfirâdonnlcz fotèntia
rantum cammê’firdbiles: 0go idçuqdfit’ü: me a; f,- 7 a;

nempeparallelogmmmum a z tu? medialèper 2.5. a il
ludfamllelogrdmmum a a afflicgmïfiçfidum Mao-

’57 ’  male»:

«fie?!

.-..



                                                                     

.L-IlBER- X; e e - 88
valent n A. efiergo linea a n’ rd rz’ànali: (y intopzrhenfù-

* raëili: longitudme linea: À,h0C efl lineæ .0 a. fifi autem

e 01mm A u rationale: (9* IongimdineLcofizmenfùmÈi-
«la [mm A LE]? ergo’lm’ex A p;*1jn’eæ u ulwgimdine ineô’

menfùmbilis. Sun: autem ambæ rationalesjùm ergo

linea: a" un: u rationalegfatentiqrantum eammenfimz-
bile:,Ergo linea A u efibinpmiùmbemqnflremæ: 12mg-

’tere4 illam e[]e biniomium primumgNdm eum’gùddrà J"

torum [inearum a: 7, 7 Cfizprojzartionaliter mediumfx
Mllelogmmmum ex a: 7 y B je? lemmafofimmifdi 53.

’Ergo eti4m Parallelogmmrizàruhfa fixagfqubrtianzzà  ’

liter medmm entfamllelàgramnimh u f,qui4- finguld
fingulisfimt æqudlmÆfl ergofieqepnmllelogmmmum
.1 o du Lita u Mal x A, [me efificm [inexfik ad linea»:
u un: linea a v 4d linea»: a x.’Ergà.qù4dmmm lineæ a y.

cf!" æqualeparallelogrdmmo ex on me ulEf qùor’zièîquav

dratum lineæ a: 7 efl cimenjùmbile guadrdtq linea; 7 Ç:
ergo (y parallalogmmmum Il a ejl’eîmenfietxè’ile P41

milelogrammo x A. (Mare (9’ linea a! à: cf? longitudine’

commenficmbili: lineæ x plier 1.6.0 10-17mm. Et gnou.
’m’am quadrata [mariiez-7,7 sfimr maman ïùôdfit’

bi: ex a y, 7 Hier- lemmdfofitüpofl 3è.ergo (974ml-
lelogmmmù’ a: A efl maimpardllelogramma a z, Q44-

re 01mm A a Æ maiorlined à: u fer. ï. 6.Ez&cfi  427ml:

Parallelogmmmù’ en. il: u quadrata [inde il rime a!
uartæparti quadrdti lineæ a myxine linea un diuzfi cl?

Zifizriam a æqudlitervin punflo ne? (fi linea a! x lofe;
githdine eammenfierab’ilis 1mm khi Efgblper x8.*line4

a nflmfotefl guàm (yen u! quad-1mn linea: fifi Ion:



                                                                     

EVCLID,I,S ELEM-ENTOR.
.gitudz’ne.commenfimbilù.8um «me»: a". lime: a lait a

. rationalesppeentia antan: commenfitrabiles, (’9- lima;

a! mythe e]? mailla [lanterne]! longitudine commenflræ-l’

a froflofitx [une rationxli a «Ergo, linea Il u ejl
nomiumfrimumquod demonflmndum crut.

V Sexagefimumprimum Thcorcma.

 (&der’at’u’mbitriadialis Primi fecundum ratione:

.nalem lineamàpplicatLim facit alterum. lattis bi;

nomium facundum. - U
si” Çl’iviedielt; flûtant. 5:14:40 .   ..’ x » I . -. , A - 3’ I

.diuifiz infldnominx in pun- e I ’
670 hguorum mai»: nomê’fit,

a. ridât maganerez (me. rd- 45 .
fjpgmlù mfimndzïqudm 41h . ’
Plumer ægudleguddmto li-
ane de; [5 faxrdllelogrdmmù’ A:

fadera: xlterum [aux [imam .
A u; dico lz’neà’æl u ejjè binomifî . l , x .

fieundum. Sint enim expient (onflruéfionee gage in faire;
ximo theog’emdtefiuoniam bimediqlefrimxm; 011’qu

e]? influa nomina in [mufle (Landrarxlinearumm 7,
.7 Æfim’t medialixxrgo fardIIelogr-dmmtçm Il A efletiaï

medixleaEfl ergo rdeiogqlek linea A ngçggràipeqmmenfih

mfiilie lçùgitudmelinex A cper x 3, quoniain id
quodfit [ne ex; 1,7 ,8 efl rationale, etiam [10411810ng-
17W" attritrdâioedlealîr 9 linea en si? redonde.
longitudine eanëngeïqfierq dtkÎlgnexu AJjOC e]? lieux A c.

age linea g! A Efi Ipngzmdine incommenjàmbilu linea

a s

e 0 à g g



                                                                     

LIBER XI . .39
p galène rationales: ergo lineæ A 13,11 u fin" rationa;
lespotentia mnem): eommenfirabzlex. ergo linea A u dl
bmomium. dem0nflyemm’ 1114m ejle oinomium jean;

dam. Qoniam quadrata [inearum a 7, 7. .6 lime "m’a-Â

r4 eo quodfith’: ex a 7,7 B.erit ergo parallelogrdmmù’

Il A maiwfdrallelogrâ’mo n z. quatre a? linea Il n met-1

ior linea u a. (9’ quaniam quddmtum lineæ a refl com,-

menfiçrabile quadrata lineæ 7 a, etiam Parallelogramg
mu»: A o en: eô’menfùrabilefdmllelogmmmo x A- qua-

re et linea; A x erit commenflraèilu longitudine linea
a; laça eflPamllelogmmmü ex A 1,): n. x3144]: quadra--

to linea: a ubac e]? guartæpam quadrari linea a u.Er--
go limez A u flua-potefl quàm 1mm A u, quadrata linea
fiât commeglfifrqbilis longitudine fer 18. (7 d? linea n
longitudme commenfizralvih: (iriez rxtio’ndli ne, ergo.

nea A Il efl binominmficundum. n I 1 e »
Scxagcfimumfccundum TheoremaÎ

andratum Bimcdïalià fècuhdi fccundum ratiofië
1cm applicùûfadÊ alterü latus binomiü tcrtiü. ’

Si: [zimedialejèeundum Iine4 ne c ,7 . ,7 fifi
dimfiz in [me examina infum- e . 7
fla 7:it4 ut mame nomê’fit a r. I

Sitâ; rationalis. A e ficundum É h
quam quççdrato linea (a 5 æ-

gnole quzlieemr paraüelognï

mum A z,f4eie".r alterum lame e
linea»: A a. dico linea»: A n ejfe

limomigm groom, sine que; j u L . v , ; z a - , -. . : : . 3

x95”?



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
eadem conflrufliones, que in a, ,7 a
Precedentibuequoniam linea
a 5 efl bimedmle fieundü,di-
m’fùm in [unifia 7 infimnomi æ 4 r;
na. ergo (9’ câpofiuï ex qua-

drata lmearum a 7,7 c dl me-

dialeleâue 47144149 fardIIelo- V
grammaxaergoæflxeri: t g a, Ë a
medialexrgo lznea Il p. erit r4
tionaliszy’ Iongirudine ineommêfitrahlù Iinex A s fer

2.3.E4dem ramone (’9’ linea nuent niaouli; (a Ion,
gitudme incômê’fierabilx lmeæ a A,hoc efl linea A Lergo

arnaque [inearum en am u efï’ rationalù a" incommen-

fitrabilw Iongttudine. linexv Il c. Et quaniam d? incom-
Menflrabilx longitùdinë linea E7 Iineæ 7 5:59" fieu: li-

nea a 7 4d lineam 7 Aire: (’9’ guadmmm linea: a: 7 4d

Parallelogrmmù’ ex a 7,7 6170? x. 6. Ergo Ü quadra-

rum ’linex a: 7 erit ineommenfimlnle Parallelogrammo

fax a 7,7 c. Q4476 a" compofimm ex quadratie linea"? k
a 7,7 B eflmeâ’menfitmèile ei smodfit lais ex a 7,7 La, hoc

eflfordlelogrammum A A,P4rallelogmmmo n z. (a -
re (9* linea Il u erit incommenfiembilù longitudine lia
me n n. Sun: que? ambx ixtionales. tout ergo linea A n
eflIn’nomiumDemonflmndum d? fadera: me"): eflè

l binomium tertzumquemddmodum z’nfiperioribm,itd
kit cô’dudemùe linea»: A n ejfimaioeeen linea a u, effé-

gue linea»: J! x longitudine commefitrabilem linea x a,

ejfi ete’amfarqllelogmmmum ex A me a qui: gua-
Jmto liment urge-(9* [maïa pflllffoflà 72è»: linea

’ Il I



                                                                     

LIBER X. 9°
u u quadrata lineæfilat commenfilrdèilu Iongitudimæ’g’

marra ex A mu u dl longitudim commenfùmlrili; lima ,
A urge linea A u efl binomium tertiam.

Scxagcfimumtcrtium Thcorema.

thïdratum lincæ maioris fécundum lineam ra-
,tionalem applicatum,facit altcrum latus bino-
mium quartum.

Si: linea maior a: C diuifi infim no-

mma in ponça 7,ita m maille no W
men fit a: 7,fitâ; rationali: A c, (9*

fieundum linmmemquddragolir Û A r ; r.
me a c æquale afflicemrparàl-
lelogrdmmum (A faims alterù’

leur: A u.dico [imam A u ejj? laina

miam quarwmjim exdem con Ë a a
flrufiiom: que in præeedê’tibw. g 3
0 quaniam linea et B a]? lima maior diuifi infim- no-
mma in [mnflo 7,1imæ a 7,7 Æfintfotentid imam men
fieralziles, eohfiaente: compofitum ex quadrati: ipfitrù’ ’

rationale: id uero qualifie ex ipfis, mediale. Cum igtmr
rompofitum ex quadratie [inearum a: 7, 7 cfit rationa-
le : ergo aparaüelogrâ’mù’ A A erit rationale. ergo a

lima A A erit rationdlù e37 longitudim commenfierabi-

lie lime A «&me cum id quodfit la: ex a 7,7 a, [me cf!
famllelogrdmmum a (fit mediale, Üfieù’dnm [imam I

rationale»: u Afit affluai :. ergo (9’ linea u a erit ra.-
tionalie,c’9’ longitudim ineô’menfùmbilù limx il c. er-

go (a? lima A u erit longitxdim imammenfitmlnlu li-

, , AA

1*:à:aü



                                                                     

EVCILIDIS ELBMENTOR.
in u merga lima A am infime ra- .7 y 3
tianalesfatentia rantum comme? W
fliralziles. ergo lima A u erit bina
miam.Demanfirandum eflillam °
fraierez: d]? binomium quartz?
fimiliter,min præeedem’ilam con

elademr [imam A a eflè maiorem A 7
lima a n. Ciim gin? quadrarum a a 1 g s
lima a: 7 fit meamefiraèile que
drato linea 7 c.erga (9* Paraflelagrammumm erit in;
commê’fiiralzileparallelagrammo x A. migre (’7’ linea

M n erit longitudim incommenfiirabilx lima x a; Ergo
fer élima a! a 171W! patefl, quam lima a u quadrata li-
mafibi langitudim imô’menfiirabiliefimtâ; lima A a,

h u rationalesfotemia rantum commenfuraèiley, (y ü
ma a! a longitudim. commenfiiraèilis lineaprofofita-ra

fionali Je. ergo tata liman u erit binomiam quartant.

h Scxagefimumquartum Theorema.

five; v:

inladratum lineæ Potëtis rationale 8c medialc f6»
.cundum rationalem- applicatumfacit altcrum la.
tus binomium quintum.

Si: limafaten: rationale (y mediale a: «aux» inflia no-
mina in [auné-t’a 7,ita ut maiue- nomenfit a: 7:fitâ; ratio-

nalie Il a, Üfieù’dum [imam a e quadrata linea acie-

quale appliceturparallelogrammum a 2491m: alun?
lama liman u. dico [imam a u a]; binamium- «imam.

Simeademeanflruflioms gaie infraeedemiZm’; Cam
figiez" lima a: Æfitfatê’: rationale (se mediale diuifl in

au.



                                                                     

LIBER x. ’ 9,
[in nomina in 1217670 7,!imxë 7, fi - î 3

7 Bfimt Patentia imammenfii- r
rabilegeanficiente:eamfiyîtum æ . l . ,7 y. y ,
ex quadrata iffàrum,mediale: .
id uerà quad fit ex iffigratio- -

- mile. Cum igitur camfajitù’ ex ’

aquadratu [inearum a: 7,7 B fit

mediaIe,ergafarallelogrammù’ p
a A erit etiam mediale.quare Ii- i A a a à s
ma a a erit rationalie longitudim incommê’fiiraliilio’ [il

nea Il c. Ruifia cum id quad fitbio’ ex a: 7,7 (fie rationa--

le,hoc diparallelogrammù’ u z,ergo lima a a erit ratio-

nalia longitudim commêfiirabilu- lima A algitur linea
La n efi longitudim inmmmê’juraèilu Îima à u. Ergo li-

nea A mu u erum rationalexfotemia rantum commen-
furabilex. ergo tata lima du: erit binomi’ù’; dieapraterea

illa»: ej]è binomium quimiî. Similiter enim demanjfra-

heur paralÏelagrammù’ ex A x,x u if]? aquale quadra-

ta lima n v, (y [imam a xi efl? longitudim imammenfii
raèilê’limx x u.Ergaper 19. linea a afflua pote]? quam-

linea a uquadrata limafilzi longitudiue incommenfii-
rabilufimtq; lima a mu u rationale: patentiez rantum
eîmê’fiirabiles,eflq; minar lima a u Ian itudim caïmê’fli:

même lima A e.erga iota lima a. erit inamiü quintu’;

Scxagefimumquintum Thcorcma..

’ andratum lineæ Potentis duo medialia facundïti
rationalcm aPPhcaçLim,façiç gltcrum. larus bina-ç

miam fextum. " k 1" " i AA.



                                                                     

EVCLIDIS ELAEMENTOR.
Sir linea [mens duo medialia a: En a - 7 ,8

diuifi in fia nomina in purifia ..,-. . ;
7,fizq,- lima rationalu’m, ecun- à a, y. a a
dum quam quadrata lima a: [à l l
æquale affliceturparallelagra- -
mura a g fiacie’Ïr alterü lame a a. 7L

dico lima a u effi linamiù’ [ex-

tum.Smi eadem conflrulliom: æ
qua in pracedemibuaquoniam î 9 w i5
linea a: Ceflfatem duo medialia diuifa in filet nomina
infumrla 7,ficui in cauris diflum glutrù’quejaaralle-

[agrammuru a, au; z ejl mediale, Uficumlum lima ra-
tionale»: a a applicaniur. ergo utraque lima a! mu n a?
rationalu (r longitudim imammenfiiraôilie linea a a.
Et quaniam comfofitum exzzadratie lineariî a 7, 7 A
eflincïmêyuralaile-ei quodfit l ex a: 7,7 C.Ergo a" pa-

rallelogrammum- a x a]? imammenjuraèile farallela-
grammo a a. ergo lima a a filongitudim incammeïjù-
raoilie liman u. ergo linea A u, a ufimi rationalespatêï.
ria rantum commëfiiralnles. ergo linea Il n efl oinomiù’.

diCa fraterea illam ej]e oinamiumfi’xtum. (ganad-
madum enim in caetera ejl demanjlratum, ira hic etiam
demanjlreturparallelagrammum ex a m p 41è aqua«
le quadrata lima u i, limamq; Il x ej]e longitudine incô’

menfiiraèilem linea x parque fer I9.lmeam Il u Pl»!
fifi quam linea a n quadrata limafibi incommenfii-
mollie Iongitudimfid neutra [inearum a Ni n e]? lan- ,
giiudine commenfuraèilu linea rationali a s.ergo tata
linea a n efl binomiumfixium.

Scxa-



                                                                     

L I B E R X.
Sexagcfimumfcxtum Theorcma.

92 l

Limes. longitudinc commcnfurabihs binomio CR,
ô: ina binomium eiufdcm ordinis.

Si! linomium linea a: Bfitq; ei [on- c,

gitudim commenfiirabilu linea
7 a. dico [imam 7 a e[]è etiam bi

nomium eiufiiem ordinii,cuiua ell (y linea a e. cii enim
linea a: fifi: binamium,diuidatur in fia nomina in Fur:
[la s,jïtq; mai»: nom? a: z.Erga lima a m ,6 [une ratio-

nale:patemia rantum commenfiiralailesfiatq; 1cm li-
nea a: c ad [imam 7 mita linea a: c. ad [imam 7 a fer 12..
6.Erga (5’ refidua e C a il refiduam z a eritfieut tata li-

ma a: A ad miam limd 7 apr 19. 5. Sed linea a: c cillon-
gitudim C0M77I67ùrdèlll5 linea 7 a. ergo etiam erit lan-

gitudim commenfiirabilu linea a: t lima 7 (:0 lima c c
lima z apr 10 buiue. Sun: autem lima a: sa ,8 rationa-

infini ergo etiam rationale: linea 7 La JE! quaniam:
dl [feue lima a: a ad [imam 7 Lita lima a ead limai z a.
Permutata ergaprapartiamficut lima a: a ad limai: C,
ira lima 7 z adlimam z a,fid lima a ne fifiampateniia
rantum cammenfiiralailemrgo aliam 7 (,1 afin: [a
renfla rantum commê’fiiralailesfer 10 buiua. Sun: aure”

(y rationales: ergo linea tata 7 Il cil binomium.Dico
fraterea ejfi binomium eiufiiem ordim’a cuiua (y lima

a miam liman: sfleotdi quam lima a C quadrata [il
mafibi commenfiirabili: langitudim, aut quadrata li-
mafibi [on ntudine incammêfiiralilis. Si Primum flua

fatejl quadïata lima longitudirie commenjuralai-

ï G
9’ S 8*



                                                                     

EVCLIDISlELEMENTOR.
li:,erga et lima 7 z flm’foterit, a t g
quam lima z a, quadrata lima y S a
fièi langitudim commenfurali- . - .
luger 15 buiuJÆtfiquidem lima a: c e]? langitudim com

menfiirabilis linea Profofitæ rationali: ergo lima 7 Z,
qua ejl langitudim commenjùraèilù lima a: z,erit in-

quam lima 7; etiam langieudme commenjurabilu ei-
dem limaprapafita ratio nali Fer u. buiue, al; caraque
caufam uiraque linea a: 5,7 a e]? binomiiiprimumfiac
ejl uiraque erit eiufdem ordinie. Si uerô lima e a efi [on

gitudim commenjurabilu Iimaprofofita rationali,er.-
go lima z a, qua efl longitudim commenfiiralailu lima
a .6, erit etiam [on itudim commenfurabilie lima pra-
Joafita rationali,oîeamq; caufam erit utraque binamiii
ficundumjiac a]? uiraque eiufiiem ordim’c. Si uerô mu-

era [inearum a: m a efflangitudim cimenfiirabilisfraÂ-l
fafita rationali, muera etiam [inearum 7 M on erit eidè’

frapafiia lima rationali commenfiirabilis longitudine
fer 14 huiuszfic ergo utraque linea eriièinomium an
iium.CMôdfi lima a eflmpoteji, quam lima s a qua-
drata lima fièi longitudim incammîfiiraèiluxrga (a?

lima 7 zfluepaterii quam lima z a, quadrata ("Rififi-,-
bi longitudim imô’menfiiraliluper 15 huius. Et fi qui.-

dem lima a: e d? Iongztudme commenfiiralnlisfrafofira
rationali, a lima 7 z erit eidem rationali Iangitudim
comnienfiiraèilimunc erit utraque émamium quanti,
Qâdfi linea æ Bfiierit rationali commenfiiraèiliy lom-
gitudim,e’y’ linea z a erit eidem [on itudme commenfù

raidie: eritque [me mada utraque Éminiumgquimum,
Q4134



                                                                     

LIBER x. æQ4931]? muera [inearum a «2,; [à fiierie rationali cam-

menjuraèilu [angztudine,neutra etiam 76,2 a erit eidé’

commenfiirabilie [angitudim:eritq; utraque binomiaux
fixtum. Quatre linea [ongitudzm commenfuraéilie li-
nomia,ejl etiam binamium eiufiiem ardinie.

Scxagcfimumfepdmum Theorcma.

Lima longitudine commcnfurabilis altcri bime-
dialium,cù 8c ina bimedialc ctiâ ciufdë ordinis.

Sic bimediale [in ea a: g:eidemfit alia a t 5
.cïmêfiraèilie [(Ëgiiudine 7 a. dico 7 a; à

[imam 7a e[]è etidbimediale eiuf- .
dem ordinis,cuiua (y linea a: C.Diuidatur linea a: C in
fia nomma in puniia ç,fiatq;ficut linea a: C ad [imam
7 agita linea a: c ad [imam 7 Crefidua ergo linea c .5 erit
ad [imam z afieue tara linea a: a ad iaiam 7. enflai li-
ma a: ,6 e]? [ongitudim commenfiiraèili: linea 7 a. ergo
(y linea a s erit [angitudine commenfiiralaili: linea 7 z,
(y linea i B linea z a. Sun: autê’lima a m a mediales.

ergo (9* lima 72,1." fini etiâ’medialesfer 24.Et qua-

niam dlficui linea a: 1. ad [imam a Je, ira linea 7; ad [i-
mam ê Infid linea a m Æfintfatentia rantum commê’

firalzilegerga (9* lima 7 (,2 a fimtfatê’tia rantum c5-
menfiirabilesfid moda Probatum efi ea: etiam eflï’ me-

diale:,erga tata linea 7 a erit etid êimediale:dica fra-
terea ejje iimediale eiujdë ordini:,cuiu: a". linea a: a.
cum "enimfit fieu: lima a: e ad [ineii z Sara linea 7 z ad
[imam z a: fiiq;ficut linea 7 z ad limai z agita quadratù’

lima 7 z ad (a farallelagrammum ex 7 Le riper 1.6. l .



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
Ergafieut lima a: s ad [imam 9. a, a

ira quadratii lima 7 z ad ParalIe-
[ogrammii ex 762 a fer 11.5. Sed
fieu! linea a: s ad [imam a [Sara quadrarum lima a: à ad

Parallelogrammii ex a: s, t [5,100 1.6 .Erga fieu: quadra-

tum linea a: e ad parallelogrammum. ex au C,ita qua-
drarum linea 7 z,adfara[[e[agrammum ex 7 z, (allier
11.5.12ermutata ergo profareiane fieu: quadratii linea
a e ad quadrarum [ina 7 a, itafarallelagrammii ex a: c,
a ,6 ad farallelogrammum ex 7 z, a a :fed quadrarum
linea a: z efi commenjuraèile quadrata linea 7 z , quia
mada Fralmium e]? limai a a, 7 a a]? eammenfiiraèiles.

Ergo paralldagrammum ex ou, C15 erit cammenfiira-
.bileparalielogrammo ex 7 a a. Si ergo paraüelagrd-
muni ex a ne C fiierit rationale,lrac efl’fi linea a: pfueri’t

[zimediale]:rimum,fara[[e[ogrammum uoque ex 723
z a erit rationale, ergo linea 7 a! erit etici imedialejiri»

mum.Si uerôparallelogrammum ex a: 1,6. Cfuenit me-
diale,laoc efifi lima a: C fuerii birmdiale fécundum, erit

etiamfaraüelagrammum ex 7 m a mediale. Ergo etiii
linea 7 a erit bimedialefecundd,quare (9" ambre erunt
eiufiiem ordinis, quad demonflrandum erat:[20c autem
theorema 6 7. pardi uniuerfizliter coneiIJiJinea comme?

fieraèilu aleeri [imedialium [ongitudine (y fintentia
flue fintê’tia tantum,ejl a? bimedzale, etiam du];

dem ordiml: , neque eo mina: uerum erit. quad
etiam eadem uia demonflraiitur. * l

56X21 cfimumoétauum Theorema.
1 Linca cômëËJrabilis linea: maiori cf; 8c ina maior.

Sic

t B7 S à



                                                                     

L I B E R X . i 9;Si: linea maior a: a cuifi: commenjîrrabilie linea 7 a ïflb-

aurique modo,l)oc dlfiuefi: [ongitudim auparenriafi-
mu! cammenfiiraiilùfiuefarenria ranrum. Dico [ineeï

7 a au eriam limai maiarË. a - I ’
Diuidatur linea a: C in fia no 9, a 5x.
mina in funéÎa efianrq; ca-

rera quemadmadum in fir-
’b [E ’" flf °° î G

eriorr uox r orna e i-P qu a (a 9»eu: linea a: ,6 ad [imam 7 A: ----- .-
ira (9* linea a s ad [imam 7 z, (9* linea z a ad [imci (a.
ergo fieu: linea a: c ad [imam 7 cira linea æ C ad [imam
z Afid linea a: C ci? commenfirrabilir linea 7 a. ergo (9’

linea a: s erit commenjurabilu linea 7 (,67 fimilirer [i-
nea c C linea z AIE: quaniam eflficur linea a: a ad [imd
7.(,ira linea i. C ad [inedz Afermurara ergaproforrione
fieu: lima a: a ad [imam à gara linea 7 z ad [imam au.
ergaficu: quadrarum linea a: v. ad quadrarum linea e C,

ira quadrarum linea 7 (ad quadrarii linea Z duper 22.
6. Ergo [2er coniunliam proportion? ( qua Proba’mr fer

18.5.)ficu: compvafiru’m ex-quadraris [inearii ce (,i B ad

quadrarum limas B,ira compofirum ex quadrata [i-
nearum 72,: a ad quadrarii linea z a.Erg012er contra-
riamproparrionem fieu: quadrarum linea a a ad com-
Pofitum ex quadrata [inearum au. gara quadrarum
linea-z a ad comfofirum’ ex quadrari: [inearum 7 2,:

.Ergafermugrara proportioneficur quadrarum lima e C
ad quadrarum linea imita campofirum ex quadrarï:
[inearum aux; ,- ad compofirii ex quadratis [inearum
7 M A Sed quadrarii lima g .6 efl commê’firrabile qua;

- , sa 7’



                                                                     

EVCLIDIS. ÉLÉMENTOR.
drato linea (a,quiamoda on v e 6
Probatiiefl limai «,th efle 9, Â 5*
aimenfirraèiles: ergo (y c5-

Iiofirum ex quadrata [inea- 07 î g
rum a: «,2 a erit commêfiira-

[ale eôpafito ex quadrata [i-

nearum 72,411.8edeamfafirum ex quadrata [inearum
au, e Cejl rationale fer pofiriamm. ergo 0’ compojirii

ex-quadrari: [inearum 7 2,2 a erit etiam rationale-.Si-
cur autem linea a: æ ad [imam a gara linea 7 z ad [imam
z a. Sieur autem linea a: ç ad [imam ç. C,ira quadrarii [i-

nea a: cadfzaraüelagrammii ex a: sa ,6.ergo ficu: linea

7 z ad [imam z a, ira quadrarum linea a: e ad pareillem-

grammum ex a m fifidflcu: linea 72 ad [imam (agira l
quadrarum linea 7 z ad faradelogrammum ex 7 ce m
ergaficur quadrarum [in ea au ad farallelagrammii ex
a; m C,ira quadrarù’ linea 7 z ad parallalogrammum ex

:7 a a. ergo Permurara proporiianeficu: quadrarii [i-
nea a: «ad quadrarum linea 7 Lira faraUeIagrammrï
ex a fifi a ad farallelogrammum 7 (,2 Afid quadrartï

linea a e dl commenfiirabile quadrata linea 71, quia
madaprabarum cf? lima: a: 572 ejfi commerfirralziler,
ergo Üfarallelogrammum ex a en. .6 erir commenfue-
raèilejzarallelagrammo ex 7 (,6 afid farallelagram»
.mii ex a: m 5 dl medialejierpafirianem. ergo grand
lelagrammii ex 7g , a A erit etiam medialefer corolla-
rium 24.5ed(ur mada probant): eiÙficurlima-œ a ad
[imam a gara linea 7 z ad [imam (mlima auriez e erar
perfufipafiriomm Parenria incommêfirralvilu. linea a a.

v ergo!

î



                                                                     

LIBER x. ’95
ergo Fer Io (9 linea 7 z erirforenria incommenfiiralzi
[islineaz a. Ergo lima 7 m alunrfare nria incommen-
[arables confidentes camfofirum ex quadratis iloflmî
ra:iona[e:id uera quad fi: ex mediale. ergo rota [i-
ma 7 a erit linea maiorfer 39 huius. ergo [inca commî

firabilis linea maiari erit (’9’ 7124 lima maior. In [roc

rlreoremare 68 ideoferfi’quuri non finaud demonjlra-
rionê’Theonis, quia diflicilior uifi: efl, (9* indigere lem -

mare ad id frabandu’, quad fra demonjlrarofirmir,i[lis

uerÉiJÎKgà évide; 930233 49 a: B 4:23: margez.

Scxagcfimumnonum Theorcma.

Linca cômêfurabilis linea: otëti rationale 8c me?
diale,cft 85 ipfa linea Potes rationale 85 medialc.

Sir [imaforê’x rationale (9* me- d t Je
h diale a: 5,cuifir commenjirra- PT’T-T

bill: linea 7 a,fiuefir [angiru- ’-’-**--”
dine (9’ porenriafiueparenriaranrum commenjurabi-
[in dico etiam 7 a eflë [imamjzoremê’rarr’onale (9’ me-

’dia[e.Diu’rdarur linea a: a in [ira nomina in fu’fiosfim

quoque eadem conflruriom: qua in Fracedenribua. Sis
i militer demonflrabimua lima: 7 Le a. effiparenria ineô’

menfirraèilegficurfim: linea a: m a : a campajîrü’ ex

i quadrata [inearum aux a eÆ commenfuralaile compo-

[ira ex quadrari: [imarum 7V Maman paradelgram
muni-ex a: 1,1. peflèïcammenfirrabile- faraüelagrammo

ex 7 (a Ami-are (9’ campajîium ex quadrata [meariij

’7 (,2 a eri: etiam mediale , fieu: comfcfirii ex quadra-

ris [inearum , 5 m- g: iremfarallelogrammum ex 7 2,44

mnfl I l BB



                                                                     

rEVCLIDIS ELBMENTOR.
erit etiam rarianaleficu: (’9’ paraüelogrammii ex aï,

sa. ergo linea 7a erit etiam [imagerais rationale a?
medialelier 4 o .

ScPtuagcfimum Thcorcma.

ÏLinca commcnfurabilis lincæ Potenti duo mediaà
lia,cfi 8c ipfa linea Potens duo medialia.

Si: linea poreux duo medialia a: C, æ g
eiq; cô’menfirralrili: linea 7 flfi- l y g a,
uejî: [angirudine aparê’riafi-

ueparenria rantum commenfiiraèilie : dico [imam 7 a
ejje etiam. [imam porenrem duo medialia.Diuidarur [i
ma a: in jua nomina in purifia «fin: quoque eadem
.conjlrufliane: qua in PracedenribuxSimilirer deman-
flrabimue linea; 7 (a a effifarenria incommenfiimbi; I
les, (9* camfafirum ex quadrarulimarum a: 1,: C ejfi c5
menfiiraèile compafîro ex quadrata [mearri 7 2,; a: fa-

rallelogrammum uero ex a: m C ejfè commcïuraliIefa-

rallelagrammo ex 7 (,2 a. quare (9* comfofiri ex’qua.

drato [inearum 7 2,2 a erit etiam mediale:(9’fimi[irer
faraüelogrammum ex 7 ce a erit mediale.(Môd am?

l comfofirum exlquadraru [inearum 7 (a afi: incommê’
flirabile faraIIdagra’mo quad fi: ex 7?, z a,i:apraèa,

rur.Cum fi: enimficur camfofitum ex quadrata [ima- ’

rum a: m C ad quadrarum lima a: c,ira comfofitum ex
quadrata [inearum: 7 à; a ad quadrarum [imam du:
palmai aux pracedenrilius. )ergofermutarafr0120rè
riam,ficur campojirum ex quadraru .[imarù’ a: 2,; a ad

comfofirum ex quadrata [inearum 7 2,2 a, ira quadra-

rum



                                                                     

[LIBER X. 96rum linea a: i ad quadrarii lima 7 (fia in fignriorilux,
nempe in 68 rheoremare praoatum dhfieu: quadrarii
linea a: c ad quadrarum linea 7 z, ira farallelogrammii

i ex a: 1,1. Cadparallelogrammum ex 7 (a a.Ergoficut cô’

- Pallium ex quadrata [inearum a: en B ad campofirum
ex quadrata [inearum 7m agira Paraüelogrammuml
ex a: 1,: [à ad farallelogrammum ex 762 a.ergo Permu

rataproportiamficu: compafirum ex quadrata [inea-
rum a: fifi [à ad farallelogrammum ex a: m C,ira campa-

firum ex quadrata [inearum 7 2,4 A ad faraUeIogram-
mum ex 7 z, z a. Sedferfiifptifirionê’comfofiru’ ex qua-

: drari: [inearum a: m C «fiincommenfurabile Paraüelo-
grammaiex a: en. Barge (9* compafirum ex quadrata [i ’

nearum-7 2,: a efl incammenfirraltile faradelogrammo t
ex 7 (,2 a. Ergo linea 7 a efifàren: duo medialia.

Scholium.
HaéÎenua diflum a? de fenarij: fix, quorum Prima: final-7

ria: cô’rinergenerarianem [inearum irrationalium fer
campofiriommficundua diuijiomm, trempe quad [ta di ’

uidanrur in unico rantum funfla : rerriua inuê’riomm
binomiarum,frimi inquamfieundi,terrij,quarri,quin 1
ri e’9’fixri,fofl quem incipit quarruafinariua cantinê’s

difi’rentiam [inearum irrationalium inter jèNam ex"
ufiifingulorum binomiorum demonjlranrur dijferen-
ria irrationalium. quarta; autem date: de applicatio-
nibua quadrarorum cuiufq; linea irrationalit, ex qua-
[ibwfcilicer irrationalibuafinr [atitudims cuiufquefir-
Petficiei applicata. Infixto uerôfinario’ diciturfingu-
la: limas jingulu irrarionaliiaua commenfiiraltiles, effi-



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENTOR.
etiam irrationale: eiufilemffeciei. Max uera dire.
:ur de fiftima finaria,in qua reliqua ipfirri rurfua in-
rerfè diflerâia dilucideperrraflanrur. Exijlit etiam in

illi; liner: irrationaliiusfrafarrionalitae arirbme
rica. edque linea qua firmirur media Proportianalirer

fécundum medietarem arithmeticam inter nomina cu-
.iufque lima irrationalitfimiliter ejlirrarionalie eiufdë
fieriei. Priu: autem conflarproparrionalirarê’aritltme-

ricdinrer illa nomina referiri.Sit enim linea a B qua-
.runque ex diiiir irrationalibua. uerbigrariafir laina:
miii, diuidarurq; in fla nomina in Funiîa 7:jirq; mairie

nomë or 7, de quo au- ï o z 7 B
ferarur linea a a a - r , .
qualis minori nomi - lni, nempe7 a: diuidarurq; linea 7 a Lifarid (’9’ aquaIi;

ter in purifia 1.: manifejium dl [imam a: a effi aqualem
linea e 5.8i: alterutri earu’ aquali: [ineaz amanifejlii
ejl,quanro difarr linea a: 7 a linea z u,:anra eandem [i-
man: (a diferre à linea 7 B.urroèique enim ejl dijfi’ren

ria a t ue[ s 7, quad eji Profriii arirbmerica proportio-
naliraru.Conjiatautem [imam z u au eammenfiiraèi-
lem longitudim linea a: ,6, quia efl au: dimidia quare
fer 66 linea z u erit etiam binamiumxadimque modo
demanjirabitur de carerir irrationalilaua. Torum [70C

felmlium non referirurin uetujio.

SePtuagcfimumPrimum Theoremai

Si duæ (aperficics rationalis à: medialis fimul cô-
ponancur,lirlca quæ tomm fuPcrficicm com Pofi-

mm



                                                                     

7 a L I B E R X . " 97
mm Potcfi,c& une. ex quatuor-irrationalibus, uel
ca quç diatur binomiû, uel bimedialc Primü,ucl
linea maior, uellinca lactés rationale 8c medialc.

Sint dua filPflfiClfl, alrera ’ g a z
rationalu a: C,a[rera uerô a il a
medialu fit 7 a. Dico li- l i r fi V i*
neam poritem fiferficiê’ 7 i Ï * i
a: a, ejle ue[ binomiii, ue[ ï i i;
[rimediale Primii,ue[ [i r
’neam maiorem ue[.[mea’ i - fi, 3*. ï Ë , a 14

foreman ’rarianalez-f medialeNamfiiperficie: a5, ejl

ue[maior ue[ minorfirferficie 7 a: ne? aquale: e[]ê nul-
la modopajfunr, aï aliajit rationalir, alia uerâ media-
:Iis. Sirjmua’ea maior ’frapanarrirq; lima rarionali: c z,

fècundu’ quam aqualufirjzerficiei a: fi,aff[ieeturfirfer-

ficiexfarallelagramma reflangula enfarine alrerum
[aux raffirferficiei autem 7 a! aqualufècundum eandë

v [imam a: , haceflfi’ciidum [imam o u affhcemrfaral-

Ielogrammum a :,faciens alrerum [arus a a .Cumfiifer-
fines a: fifi: rationali: , eria’kjiarallelagrammum t u erir

rationale:erga (9’ linea æ a erit rarianali: (9 [angirudi

ne commenfirraoili: linea c z fer 2:. Rurfua eadem ra-
riom linea a x erit rationali: (9* langitudine incarnant?L

juralnli: linea s (Fer 23. (’9’ quoniamfirferficie: a: B dl

rationalis, fifetficie: uerâ 7A alimedialrk,fuferficies
a: C,l)ac eflfaraüelogrdmum s u, eji incô’menjuraltileju-

fierficiei 7 mime ejlparalielagrdma a i. Ergofer 1. 6 (’9’

Io .lruiua linea a me efi’ longitudim incommenfiiraltili: li-

nea a r:erga limai 0,0 xfirnr rationalerfotê’ria rantum

i m CC

..



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
Ico’menfirralailes. ergo ro- a a x.
ra limai x dièznomru d: a: il fi r
uifirm in fla nomma in V-
fiifio o fidfirferficie: a: C

efl maiorfi: erficie 7 a,

[race ara e[o ammii .fie et fi A, ç a. 7e u Paradelogrammo a l.
ergo linea sa dimaiar linea 0 x.fèd linea 1. 9121m Pote]?

quam lima o x,ue[ quadraro lima filai commenfirrabi-
lie [angirudine,uel quadrata [imafièilongirudme incô’

mê’fiaraoi’luPriiu auremfiyîitplueea quadrata linea

fibi commenfirrabiluxflaurem lima sa [ongirudim c5-
mê’firraItilu linea rarionali æ z, (u: modofrobatum eji)

ergo linea æ x efi oinomiiiprimungrgoPer 54 [27384170
rem firperficiem e l eji binamium,quare (’9’ Iineafaten:

jugerficiem a: A efl binomium. Sedficundo [aco linea se
fluapiysïr quam linea a x, quadrata [imafiln’ [angitudi

ne incammenfuralvzlufitq; matu: nomen linea c a com-
menfirraoile [ongirudine linea rarianali a z, ergo linea

u :fi ou: omium quarrumfid lima e z dl ra:iona[u,er-
go fer s7 [imaporê’rfiqzerficiê’ e l, efl linea maior:quas

re (’9’ [imaforentjùfeificiem a a,eji[ima maior.Rur-

fuefirferficies a: fi,qua q? rationalufir minor uferficie
7 raqua ejimedialthoc ejlfaraIIelogrammum a a pa-
rallelagramma o uhlan? (9* linea 9. 6 erit minor lima

t o x:[ima uero a xplualiorell quam linea c 0,ue[ quadra-
ta [imafilai [angirudine crimêfirralzilu, ue[ quadrata [i-

mafioi [ongirudme incommëfiiralrilu. Primjrofàrplua
me quadrata [imafioi ’[angirudine commenjuraèilu, efl

autem



                                                                     

I LIB’ER- ’x.-: a:
aurê’minua nomen,nempe sa t a à:
cô’menfirrabtle [angrtudine ra

rianali linea rationali c Lu:
mado Prabarum efi: ergo [i-
nea t x e]? binomirijêcundum.

Ergafer 5; linea foreur Pdf «g a g a a
raüelagrammrï u, bac ejlpa- l a i
rallelagrammum a: a,efl bimedialefrimii. Sed linea a i
plia-[ajut quam linea c 0 quadrata [imajibt [ongirudi
ne incommenfirrabilu: firq; mima: nom? 1. 0 commenfir-

rabile [angitudrne linea rarionali a z, ergo linea c x ejl bi

nomium quinrum. ergaper 58 lima pareur farando-
grammum ç z, bac dl et aquale a «erit [ineaPotens ra-
tionale (9’ mediale. Ergo fidua fiferficies rationaliof
(’9’ medialir (’9’c.

SePtuagcfi mumfecundum Theorèma.

p.v

Si duæ fuPcrficics mediales incommenfurabilcs fi-
mul componantur, fiunt rcli uæ duæ linea: irra-
tionales,.uel bimedialc facuniiummel linea Potës
duo medialia.

Componanrur Hua [aperficies ’ s 9 ,
mediale: incommenfirrabi -
le: inter j? a: a, 7 a. dico [i-

neam orenrem juperfieiem
a: a e]]e!uel bimediale [iran-

dum,ue[[ineamforenrê’dua A 7
medialia. Ndfirperficie: as 45 si 3 ” ’
a? ue[ maior ue[ minorfiiferficieq il (aquale: enim ejlè

. , C

a. r



                                                                     

menois E-LEMENTOR.
nulla modafofluntxumfint z a n
incommenfirrabiler.)5ir er- ’ à, q

4l

- Ungo [mua fiqmficie: a C ma-
iorfuperficie 7 a,[2rofana -- -
turq; lima rationalis a z fi.
cundii quam aquale firjmfi

ciei a: .6 affliceturfarallelq- t v v a. . .
’grammum a u,facien: alrerum [aux ç o:jir[ieificiei and

7 a. afflicerur aqualeparaüelogrammum a l facien: al
terum [aux a u:(’9* quaniam urraquefiipeificies ne C,7 a

dl medialir : bac a? urrù’quefarallelagrammum 1. u,0 i,

ergo urraque linea z 0,0 x eji rarionalu (9 [ongitudine
incommenjirrabilu linea a z. Et quoniamfiiperficie: a: a,
7 afin: incommenfirrabile.r,ergo eji etiam incommen-

furabilefarallelogrammum e u Paralldogramma a ber
go (9* lima s. a, 0 afin: longitudim :ncommêfirrabiles:
ergafun: rationalesjiotenria rantum commêfirrabiles.

.[à’ 5V .2 r"

Ergo lima; u]? binomium: fimilirer autem ac infra? ’
xima rbearemate demanfl-ratur [imam e a ejjëmaiorê’li

mac x,qua lima a a [ilmforejàquam lima a taud-qua?
drato [ineafibi [ongirudme commenfirrabilu’mel qual-

draro linea [angirudim fibi incammenfirrabilisæofiir
Primflua quadrata [ineafibi [angirudinle commenfii-
rabilu: murra autem [inearii au x efl [angir-udine c5-
menfiirabilu linea rarianaliæ (:ergo linea 1. x e]? bino-
mium tertiumergofer 56.[imaporenrparaüelogram-
mum c ubac e]? e: aqualea a eflbimediale fecundii. Sed

lima sa pofîitflua,quam linea a x quadrata [imafibi
[angirudine incommenfiirabiluxflaurem utraq; s 0,0 x

longitudim
1

I



                                                                     

un a .rx.z M z 69,9
a longitudim incammenfirrabilu linea rationali la ergo
linea a x eflbinomiumfèxrumÆrgoper 59 linea Potem-
faralielogrammii æ n,boc efl a. a efl limafoten: duo me-
dialia. Eadem. rationefirperficie; a C fuerit minorjù-
Iterficie 7 a, demanjlrabimua [imam fatentem fiferfi-
ciem a a,e[]e ue[ bimedtalejecundum ue[ [imamliaren-
rem duo medialiaÇËrgafi duafirpeificierjmediale’s (9c.

binamium (9* catera confiquentesv linea irrationales-
nequefirnt eadË cum lima mediali, neque ipfie inter fi.

"Nain quadratumlm eamedialu lafglicarumficundu’

[imam rationalemfaci’t alrerum [me [imamratiai-
nalem,(’9’ [angitudine incommenfirrabilem [inea,jêcù’-

dum quam applicatur, [70C eji linea rationali-per 25.
Qæadratum uero binomijfecuudum rarionalem ’afpli

carumfitcit alrerum latte: binOmiumFrimum fer 6o:
(Madrarum uera bimedialu’jtrimificundum rationaa
lem applicarum, ficiralrernmÏlatuf binomiù’jècu’dum

Fer 61.Qadrarum un; bimedialrk faundificundum
rarianalemapplicatumfiicitalterum [aux binomium.
tertiumfer 62. Quadrarum- uerô linea maiorissficun-
dum rationalem applicarumfadtalrerum [aux bina-
mium quart-unifier 6 3. quadrarumuerô [ineafatentie
rationale et mediale ficüdum rationalem afflicarii,
faci: alrerum [aux binamiumquinrum [ter 64.. qua-
drarum uera [imapatentis duo medialiaficundum ra
rionalem applicarumfaeitalterum [aux binomitîfixa
rumfter 65. Cii’girur diiia lama, qua [aritudimx un?
eanrur,di erant, (’9’ aprimazlatirudim. quaniam: ebe

rationaluxum. inter j? quoque difiranr, ea quia fient.

». i ’ ’ cc a;



                                                                     

.-EVCLIDISXÏEL.EMBNTOR.
.binamia’diue’rfirum ordinum ï mamfi’flum [i5

.neae irrationale: dijferenter au inter fi.

Secundua ordo alteriuafirmonu,quiefl - ç 7
de detracriiom,

Principiumfinariarum fer derraiiianem. 7

Septmgcfimumtcrtium Thcorcrha. * "a z

Si de linea rationali dctrahatur rationalis potentia
tantum commçnfurabiligs ipfi toti,rcfidua si]: ir-
rationalis.Vocetur autem Ircfxduum.

De rationali «,6 derrabarur m 7 - ’ B
rationalu C 7, potina rdtr’i i i l
commenfitr-abilir tari «adira refiduam a 7 a]? irratiaâ

V nalem, qua uocerur refiduum. cum enim linea a: fifi: [ï
gitudimincô’menfirrabilu linea a 7firqgficurlinea a: C

ad [imam B 7,ita quadrarii lima a: a ad Paralldogrd-
au»: ex a C,C 7:ergo quadrarum linea a ,6 erit ineô’men

jurab’rle 17a rallelogrdma ex «C,6 7.fid quadrata lima

a: C fientieontrnenjurabilia quadrata [inearri a 6.8 71m:
mErga quadrata liman? a: 15,15 7fim: rneommenfiiraa-
biliafaraHelagramma ex a 5,5 712er 14.fèdfdr4HClW
gramme ex a 6,6 7 eammê’firrabile efl ei quad fit bu ex

a: C,C 7e. Ergo quadrata [inearum a 5,C 7 fient incammen

fitrabdia ei quodfi: bic ex a: C,C 7.fid quadrata [inearii l
a: 6,3 7 fun: aqualia ei quodfit bit ex a: de 7,67 qua-
drata lima a 7,12" 7.2; ergo id quadfi: bu ex a C,C7,-
cum quadrata linea a: 7,ef[ incommenjurabile ei quad

fît-bi: ex a: AC7.Ergaloerficundamfarrem I7 id quad



                                                                     

î’jç.î ni. 10°
fit bi: ex E 5,: 7 diiueô’menjurabile quadrata linea a 7.

ergaperfrimamfarrem eiufiiem 17 id quodfit bi: ex
a: C,C 7 cum quadrata a: 7,boc a]? illi tari. aqualia qua-.

i drata [inearum a: C,B.7 fiant ineommenfirrabilia qua-
drata linea a: 7. Hoc breuiua câ’eluditurfer corallarium

a nabi: demanjiratum Pa]? 17.fed quadrata [inearum
a C,C 7 firnr rarionalia, quia [iman a; 7 Pofita flint ra
tianalenergo linea a: 7 eflirrarionalirmacerur aurê’re-

fiduumflacuera tbeorema nibilaliud dieir,quamfor-
etionem eam maioria nominie binomij,qua rema-
nerjtaj? derraliianem minorirï nominis de maiari,’ au

irrationalem:qua uoearur refiduum,bae e]? fi de maio-
ri nomim ipfiua binamij,quod main; nomen e]? linea
rationalirpotentia rantum eammenfitrabilit minori no
mini,derrabatur miniu- nomen, quad iffiimefl etid c5-
menfurabilegarenria tanrii maiari nomini (quad ma-
iua nomen bac rbeorema uocat [imam totam) refiduii
[imam efle irrationalem,quam.uocat refiduumJtaque’
omnes linea, de quibus agitur bac rbeoremare, (’9’ care-

ri: quinque eanjèquê’tibm ,fiinr reliquaparriam: ma-

iarum nominum rararum [inearum,de quibus alium
efl 36. 37. 38. 3 9. 4o (’9’ 4: fifi detrafliomm minora nos

mini: de maiori.

ScPtuggcfimumquartum Theorcma.

Si de linea mediali detrahatur medialis Potëtia tan-
tum cômcnfurabilis toti Iineç, qua: ucro dctraéta
cil cü rota côtineat fuperficië rationalé,rcfidua-cfl

irrationalis.uoccmr auné rcfiduü mediale lotirai.



                                                                     

De-[ima mediali a: Cdemabatur me- de f . à " n . y ’g
.dialu C 7 forenriatantum commê’. A A
[arabilitmn’a a, qua fiiliee: a; 7. Cil a: B cantimat ratio!

male,mmfe [taraUelogrammù’ en 5,5 7.Dieo reliquâ’

a: 7,ef]ê irrationalem. Vacetur autem refiduumme ia-
le [immun-Nain cum linea a Æ,C7 fin: mediales,qua-
.drata illarumerunrmedialiafid quad fi: bu ex a 15,07
e]? rationale: ergo câZrajitum ex quadrata [inearii a: C,
C 7 bac efi id quad fit. a ex a C,C; 7, cum quadrata linea

a 7 eji incommenfitrabile tiquodfir bien: a: [sa 7..Ergo
farficiidamfarrem 17. id quodfit bi: ex a pas 7,eflin’-
eammêfirabile quadrata linea a: 7.fi’d id quodfi: bu ex

a: a, et 7 eji rarianalearga quadrarum linea La: 7 le]? irra-
tionaleargo (’94 linea a7 irrationalu. Vacerur autê’refi

durit". m’ediale primumÆfl etiam bac refiduum media-

[eprimârfiduafiorrio maiora noministimediaIisfri-e
mi,fofl’derrae7iomm.minoru nominic de maiari:unde
a” denominatianem baber refiduum medialejtrimum.

, ScPtuagefim’meuintum. Thebrcma. -

EVCLIDIS ELiEM-ENTOR.

Side linea nicdiali dctrahatur medialisx
cum Commenfurabilis toti,quæ ucrp erraéta cit
cum rota côntincat fuperficiem medialcm , re-
lique. CR irrationalis. Vocctur autem rcfiduum
medialc fecundu m.

(fofëtiaitaii

De linea mediali a: a, detrabarur mediali; C 7 patentia tan
:um comme): urabilis tari a: C, cum rota uerô a B canti-

nentfiiferfieiem medialem, nemlie parallelagrammum
exa ,6, a 7: dico reliqud a: 7 ejfi’irrarionalâVacerur au-

le":



                                                                     

.. mLIIBER x.- îw i ,0,
rein-refiduù’ medialeficundu’fra; a n y f9.

.--*o--1ponatur. linea rarianali: a i,(9’fi-
cundum’ illam quadrati: [inearum m a - A « r

a: 5x7 aquale aimera-Parado- z C z 4 Ï; 4
grammirm a «faciêi’ alrerum [atua ’

un. Eiuerôquodfitbixex.a;C,C7 a- . * V
qualeficu’dum eandem [imam A b- 1’ ç: v. ’ . .. u » -

afflieemrpmaüêlvgrammum m ofaeiens alrerum la;
tu; a 2.Paraüelagrammuma oeil mina: faraüelagrd-

ma a e:’quiaaaquwaa.linea.rum a: 5C7 fun: ma-
’iora.ea quodfir bis axiez 7 tantagquanru’ejiquadra-

,rum [iman 7 fer 7:2; Ergo (9’ refiduum-nomqoeparal-
’îlelagrammii fieri: aquale quadrata limai: 7.E: quo-r

miam quadrata [inearum &C,C.7firnrcammenfitrabilia
(’9’ ’medialia: ergo comfofirum ex faraüelagram-

mm a th, erireutrique quadrata comm’i’furabilefer 16.

ergo (’9’ parallelogratnmum in gent etiam malterie-pet

coronarium 24.. tbearemarisxrgo fera-31mm a u erit
rarionali: longitudine incô’menfitrabili: linea a l. Rura, l
fur eum’id quadfitlexa’CJCïrfir medialef etiam id quad 4

fi: bi: a: me»: mais marmaiateargo (’9’ illiaqua-
[e fdrallelagrammii a herit’medialeÆrgo (’9’ linea a a

eritrationa[is’potentiatantum commenjurrabili: linea
a LEI cum linea a Je [fit longitudine incammenfirrabilis
lima a 7, ergo quadrarum linea ce erit incommê’firra-I

bile paraüelagramma ex incanter f.6 (’9’ Io’buiua.

Sed quadrata linea a: C [am eammenfitrabilia quadra;
ta liman? 43.45,5 7,]7ctraüelogramma uero ex a 5:7 r
commenfitrabile id,quadfit bi: ex a: 5,: 7.ergo quadra:

. i i DD



                                                                     

.EVCLIDLS’ ELLEMENTOR.
Ira [inearum a: me 7,boc cliquaitalle- a .9 ’ on:
[a ammum ac efi incommefiira-
bile ei, quodfitbi: ÊxüC,5 7,boc «fi, [à ’ .r . . "f

faraüelagrdmaaazfedficurjzarala -* Ï . p f. ,-
[elogrammumae ad Paradelogram 1 - C .-
muma 0,italimamad[imam am. . V a a a
Ergo lima a u, efl [angirudine indic. , a L .
attifarabil’ [imam a :firnraurê’ambie nationales. Ergo

linea tu eji, refiduumjrer, 73,.fed linea a l eji rationalir:

.parallelagrammum uerô contentum ex linea rationa-

.[i (’9’ irrationali fiirratianale,fer ea quafcrifta
in fi ne demonflrationi: 38 .Ergaparallelogrammum a c,
d? irrationalexrgo (’9’. linea a: 7, qua illudparallelagra’

.mumf’fotejiejl’ irrationalu.-Voeamr autem refiduii met-

dialeficundum:eflq;bae rejiduum mediale feeundum,
reliquafartio maiorir nominic bimedialirfieundi
fifi derrafiion’em minora. nominis-de maiori. l n- v a

ScPtLiagefi mumfcxmm Theorema;

Sidc linea méfia detrahatur relira Potcneia incom-
menfùrabilis toti,coinpofitum autë ex quadra-
tis torius lincæ 8c lineæ detraé’cæ fit ratiOnalc: Pa;

rallclo mmum ucrô ex iifdcm contentum fit
media c. , reliqùa linea erit irrationalis : uocctug

aùtem linea minot. i
Delima-refia a: ,6,derrabatur re- æ y B

&a767fotentiaincommenfiira- , . I
[aileron a: 35mm ratina inquam aie-quadrarum cum
A quadrata [ineaC 7 fit rationale.Cantent:Ï uera ex a: a,

. fi y



                                                                     

.5 L- I’B ’E-IR Ï Xv’.’ ’ Ï V1 Ï i0;

a 7 fi: mediale, dico refiduam [imam 57 e11? irrationa-

[em, qua uaceiur minor. Cuit: enim conifofitil ex qua;
drat’ii [inearum; 16,36 7 fit rationale,id uerô quodfir-bi:

’ex il 5,5 7 fi: me’diale: ergo quadrata [inearum a: 3,5 7

fientineom’menfiirabilia ei, quad fi: tu ex aÉ,B7.erga

(’9’ reliqua qdadraro’fiilice: linea «77,3erunt incommen

fiirabilia quadrata [inearum-i: C,C 7,fi"ciirdiflu’m in

73 fid quadrata [inearum a 5,: 7funt’ rationaliaxrga
quadrarum linea a: 7 erit irrationale, (’9’ linea a: 7 irra

rianalismacerur aurélima minar,ideo lie diffa,quia ejl
reliquafarrio maiora n’ominii linea m’aioritfoll demi

liionem minori: nominis de maiori.

Septuagèfimumfcptimum Théorema. I .

Si delincarcéia detrahatur méta Po-tcntia incom-h
menfurabilis tOti lineæ,compofitum autem ex
quadratis tociuïs’ôe «linea? cictraâçiit medialc: Paf

rallelogrammurri u’ero-cxæifdcm contentum fît .

rationale , reliqua linea cil irrationalis : uocctur
autë linea faciès cum ’fiiperficic ’rationali totaïm

fuPcrficiemlmediale-m totum mediale.

De linea refila a a,de:rabatur reiia
a .7 parraina in commâfurabz’li: ra ’
limai: En: quadrant quarumfiilieer’a 7,C 7 compli-
tumfi: medialeqtarallelogrammum uera ex eifdem fit
rationale. dico reliqudlineamrie 7 ejle irrationalê’, qua

uaeetur iineafacienreumfuperfieie rationali toramjà
ferficiem medialem.Cun’i enim eampofitii ex quadra-
ri: [inearii a: C,,s7fir mediale,id nervi quodfir bi: ex g: C,

r ,1 par;



                                                                     

- ,EVCLIDISiELEMBNTOR.
:C7 fit rationale. Ergo campafitum fi ’

. .. . r r aex quadrata [inearum age 7 erit
i ineommêfirrabileei quad fi: bu exa 16,8. 7,Erga rè-

[iquumnempe a: 7 erit incommenjurabile ei,quodfir bit
ex: 5,5 7 Fer 17.Eflaureni id quad fit bi; ex a: .6, C 7 ra-

tionale,ergoquadrarum lima a 7 erit irrationale,
linea a7 irrationaluCVoeeturautem faciêî’. cumfiiper’y

ficie rarionali ratant medialem:ideafic ddiéia,quia com
fofitum ex quadrata [inearum a: 5,5 7 eli mediale, (’9’

rotum quiddam,euiuejrar: efl id quodfit ex a: sa: 7 exi
[lem (’9’ rationale. Nam quadrata liman? a je,
a 7 fun: aqualia ei quodfir bi: ex a: C,B 7, (’9’ quadrata

linea a: 7 fer 7.2. au: ideo fit diéla efl,quia quadrarum

eiua iunfium eumfiijterficie rational: facir tardfiiper-
iem medialemmt intelligerur ex rbearemate 109.1n

bac autem linea denaminanda recryîimm à uoce rece-

pa Campano , qui [ide [ined uaeauir,iun[?am cum ra-
tionali componentem rotant mediale: idem faciemuc in
proximo theoremare,quia denominatianer illa Cam a
ni non [aria conuenrenre: rebue effeuifie fient.

X

Septuagcfimumo-étauum Thcorcma.

Si de linea rcékadetmhatur mâta Potentia incom-
mcnfurabilis..toci lzncæ,compo.fitumlautcm et.
quadratis rotins 8e hue-æ dctmâæ lit medialc,Pa;.
rallclogrammum net?) ex cifdcm’ fit etiam Inca
dialeprætered (in: quadrata ipfarzu-m-incommc’o.
furabilia Parallclogramm’o ex iifd’cm, reliquat li-

nea cil irrationaliszuocctur autem linea faciaux.
cum
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cum fupcrficic medialietotam fupcrficicm me-
dialcm. a . - ’ t ’ ’ - r

DeltneaœCderrabaturrèeria’Cfiaten a. . 1 ’7’ ’

:iaincô’menfirrabilu mais ex qua? «Pu "ï - 1]
drari:,quarum compafiriifir media- ’ Ï
Ie:FaraHeIa’ 4010152130?! nerf-ç” 7 ’

.deinjirme ralefratereaeampafi’rli’ -. -. -

.ex quadrata [inearum u"a,C7fitin.-t i"- .. ne. a
eammenfiirabilefaraHelogrammo ex a a; 7çdico limai

reliquaire a .7 cf]? irrationalemNoeeruraurem furieux
cum medialifirpeifieie rotamvmedialê’. Profinarur [i4

nea rarionalis. A l ,[eciidum quamiquadraris [inearum
. a 5,5 7,iaquale afflieetur pardllelogrammù’ a ifiieiê’:

alrerum [aux A urei uerâ.quadfir bic. exit C, 5 7 aquale

afflieerur a afaeien: alrerum [aux a (,eridtlüm ergo
z tarir aquale refidua,nempe quadratalinea a7. qan
re linea a7 [me]? parallelagrammum’ (a. E: quaniam

compofitum ex quadraris [inearum a: 5,5 7, [race]? a a
eji media[e, ergo linea a u efl rationali: (’9’ [ongitudine

incommenfiira’biliilinea’ü ïÏRurfm en»: id quadfir tu

ex a: C,C r,boc efi a ifi: mediale:erga (’9’ linea in erit ra ’ I

rionali: (’9’ longitudim incommenjurabilr’: linea a i.Er

quadrata [inearum 15,5 7 fini: incommenë
firrabilta ei quodfir bi: ex 6535.7:erga incommenf’ura-f’

bile etiam erit a æ a a. Ergo linea a a erirÎ "incommenÀ
firr4bili: linea a z:’fimr’auremamba rarionaleriergo [à

nea a u,.n- (fait: rationale: fazenda tamatn-emime’nfii 7

rabilet. ergo Z u erit refiduumfer73. Sed linea z a e311 ra

tianali:,quia aqualis rariomli a amarallelagrammum

d ü - u I DD



                                                                     

:9! EVCLID 13 EIJZEÂMEN TOR.
m6 eô’re’nrutn caltera rationali (a! se . Ï. r ’9’ .6 * z

irrationali, nife (t, eflirrattonale, 6* gr ’52
fer qaqual’crifaafimrinfinkidemîepi ’. à :- :.. r Ô .11

flo’aiionix38.ergo linea apiqua ’ v: " . t
Potefierit irrationalumaceriir’aute’i i v, . .
fixien: cumfiipèrfleiemediaiiutogama 4- 3 la Je; x . ..x 6’.

medialein. Ideofie mamofitumiequiiadrio-
ri: [inearum a: age 7eflmediale (mottai: quiddamxua-
’iwfiariftflid quadfirexvu’a,C.7,e.xijieni: (’9’ iffim me»

dialeme quoçammamnmamm diamine.
lâlllgfl en tbeoremaie noxflic non alienum infirere
[emmaquo’ddd Pofitum a Campana ante mafia. 74.
[illativanrumineo ’emê’dandrtm efl, u: exceljue [inearii .

Êtfllizîdêfirfrmndum Aritbmeticamfroforrianaliraa
«in: nîauremfeeundügromerricd.’ traqueloco numeri

4;. adfiribiiur minime lineagrepanatur lamina. .-
1’. Î &Ixuàgéfmumnohùm ThCOÎCIÏlâ.’ ’ A -

JwRëfiaùô ùfiiëi mâchurez; scétaconi.ung-iïlzlr’.’ïêfi°

ÊalïêëPPtcnçiâëemû ÇPŒÎÊÇQÏUIêbÏÏiSŒQiÀËHGÇz

Sir refiduum lima a: a , co’iunga- g,- " . 7, 9 " 7
ru’rqueiffilineafi7 buiufma-s 1 . ’7’ - ’ « [a

dandinerez 7,6 7 finr.rariona[erforentia rantum com
menflrabilexNego-[imaaCaliam folk eaniungibu-h
iufmadt,urfi: rationalupotentia rantum commefiraa
étageai a: 7.5i dicacaliamtcrïiungipajfi’, buiufmodi ,

firilla-[inea au: ergo linea a du C flint rationale: Pa-
tentia rantum commenfiirabiles. Et quaniam quanti
délirerait: quadrata [inearum a: 4,4 C ab ea quad fi: bi!

. l r ’



                                                                     

t.’ .., .Ç J. :1 Ï 104ex à: mon c, (défiant autem iïlnalvgflo. ëuadrïêzràïxlg’mæï

a: skier ) mmâ dz eruntye’g! quàdmm Iinear’ù’a 7,

1 16,325!!! quodfirèis ex a: 7*5Kdfimmt me :er 7140-
que ab. zjloftmilieer eademquddmçoiinèææxsper 7,z)

ÜErgô Üpefmumtefer Iemmapofitù’ à Campano ante

. 474, quantâ difll’rqm pedum liman? 3M)! «sa? 71(4-

ALdram lineumm a Tygfl’tdntâ difert ideàuoàifite 19;; ex

tu 14,4! c, élue 71ml fiel": ex a: 7,77-B:fid ’eô’PofitË ex 9124

11mm [inearum a: 1545,49. compofimm tex quadrati;
e Iinedmin a 7, B 5o morflai ambo www dflerü’t me
Lrerfêflperficie rationaliferlemmùfofitù’ à MM: âme

4z.Er ’o (7 id quodfit bi: ex ai hm A diflëre’t ab e0-

 uod i: ex a 7,7 A flferficie rationali. Sed id qualifie
li: ex a A»! c cfl mediqle; quia eflâmêâmbzle ei, quad

fitjêmel ex a 4,41 ,6, quad iffilm’cfi medidlefer’zthemv

readem. ratione id âuodfit lai: ex a 7,7 c tfl’medidleærgo-

martiale dsz’rer à medidïi fMÛiflfdtiiondli, 714M à?

impofs’ibileper z7Ærgo linea catin linedv’œniuûgi m7-

potcflfluàm linea; y Potentidtdntü commenjïembilis
ramage refiduo 1min; hmm line4 c’y’c.Deince1asPer’

fiant: une"; linea coniunë’fæfeu’canamiïter inné-lu in?

lreIlige mm, 71mm Euclide: uocàt ’èrbôzgpzàaêuquæfiib

lice: iunfia cum rcfiduo, refluait rotant lineâ’, tende e4-

4blat4 remanemfingula refidua.

Oâuagefirfium Theorcma.

Rcfiduo mediali Primo unica tantum linea coniun.
gitur medialis, Potentia tantum com menfurabif
lis totiaïPfa en!!! m CQEtincns ratiqnalc:



                                                                     

  . ’EVCLIDË’IS ELBMENTOR.
Si; refidm’i biediqleœximû’. a 6,1. Î p7 . ’r ,v 1»

Kenzeom’ungamklmedfi araba Ï , ., ... . 4- ..
ixfmdimtlineæu p55, imediale: patentiez matu»:

dcaiizmenfumbile’nquæfiwlieet à y camiotd’ç 7 couina:

a rationalemempe id quodfit Eisex a: 7,: 7.Nego aliam li
neà’ huiufmodifojfe eô’iungi linea: à p. N dmfi fieri 120]]?

gdicafit illa. linea: in .1.- ergo lime a au; flint mediale:
:fotentid mnminîtvmmnfiimlziles, rationale tontiner:
Ire: idquadfir ex an,gæc.Érguonià’ quanta exeeditrcàl

pofitumhcx quadratislùimrüænme id qpodfiz. M: a:
I a au C. ténia exceditzeorùfaflzùm exquadrqtii. [thean’i

a 7,7 B id qùodfit’bi-s ex; fi y 5. (mroëigue enim exce-

dum 9144de linea? a 5) ergo permutateUicut di-
flufnjcfiïai proximo-tbeoremazè’) gadin. compofimmex

qgadrdtis Imam»: c me! Je. excedit campofitiï ex
Adrdti: Iihearum a: 7,7-Æ, mm excedit id 720d]?! Æ! ex

’02 11,4 .8 idqflodfifzbùrxn 7;)«1’Cfidid9wdfitiéir fXflfl,

la: cfimtiarlaleütem id guodfit bi: ex J: 7,7 36’ efl. .Mio’e-

nalexrga id quodfit bis ex. a IRM B excedit id gwdfir
bi; ex la 7,7 Cfiaferfirie’rationalzper lemma pofitù’ à no-

bi: 4m: 4.2.Ergoz’y’ .rarnfofitum ex guadmtie Iinearii

a au! 5,7üodiefl mediale, zani difium ejl in 7;.exeedit

campofitzim exquadrm [inearum a: 7,7 c, quad ipfims
dl etiam mediale. (guid illæ guatuor lmeæfofimfiim-
mediale:)[ù[2erficie rationali,quad cfl imjîqffibile par

27.Ergo rcfiduo medmlifrimo 0T.

Oëtuagcfimumprimum Thcorcma.

Rcfiduo mediali (ccùndo unica rantum çoniungià

tu:
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zut medialis Pqçhcnciaitançum œrhthcnfiirabilis

toti,ipfa cum rota continens medialia. ’ *
Sitrefiduii medialefieîidum «Ç, je. a. j. r V 1.1i.

emeomungamr 1mm a», Inc-1 . . . ü a
iufmodi,ut lima: «7,57fint’. I * . Ï 4’
medialesfotentid titan; com- j " -. 4.)
menfiembile: medidlevcontinê’ , A n .

regid 12mm qualifie est. x7, ’ I
y 5.Nego aliam linedmhuiùjl .
"2045120176; coniungi Imeæ à Je: 3 .

. ndmfifieri-potefl,eô’iuingamr linea 5 ganga linea à: a,
A Affine medidiesfotentid rantum cô’menjùrabilégme-

,diale continentes id,quadfit ex a «Le A.Profo’n4tur li-

nea ratinait: a z,feeundam 9mm quadra"? [inearum
q 7,7 g æguqle afflieeturfamllelvgmmmmiz 5’ a, qui:

alter-am lame w435i uero quàdfi: ba . ex a 7,7 A 47341:

dufiraturfaraüelogmmmumr a ufaa’en: alterum la.
me [imam . on. ergo nfiduü’ a A «syndic qùddmto li-

nea «A 6,12er 7.2.. 7m: linea a c pardi Paralldagrdmb
mum c LRmfue fècundum eandem [imam 1 (quadra-
ti: Iinearii a: me b afflicemr àqualeparallelogmmmii
a 1, fader): alterù’ lame z r. Sed quadrata linearum a. A,

a Afin: qualia ei,quadfit bis ex a 4,11 c (y quadrata
linea: a .6.ergo pardllelogrdmum æ a dixgudle ei, quad

fit au ex a: Jim 5,0 quadrata linea: a: .6.E]i autem c A
qui: quadrata lineæ «a (aga id quodfir bi: ex a: a,
A c a]? dgudlqamllelogrammo .0 w» 72:0an lime
a 7,7 afin): mediale:,ergo (9* quadrant iffiirum fient
medialia, (y’fimt ægualiapamllelogrâ’mo en. ergo e "

k E5 ’

î H11 4!



                                                                     

Î-TEÊ’CLIDIÈS EBIEMENTOR.

a???” eûmedinkfarrmqaz difw A? 7 1.1735
finfimt in 75’:E’rgo.perz5 ili- Le v9. : * I

. . Ï p anea tu en: rationalteJongum-  . . .
dineincammenjùm’bilte limez . .
«Ratafia: quaniampardlelç-p a . a
grainai-i ex «7,7216 a]? mediale,’ 0

ergo Ütdïüodfitbu me", à I æ. *
7 glace dipnmllelogrnmmurn 3-- a . . - .

’ 0 u, erit nid mediale: ergo linea a au" eji rationalie, longi-

tudme ineommenfiernèilte [vitæ a 2.13: quam; lineæha y,

.7 Cfimtpotentia rantum eô’menfiemêilee,ergo fient

.Iongit’ndine incommëfitralnles. Sedfieut linea. a: 7 ad li-

nea»; 7 and quadrnmm linea: a y «dyarallelogmm-
mnm ex a 7,76.]5rgo quadrarum 1mm a 7 erit incom-
mnfiembilefamilelagrammo ex a: 7,7 Cfed guadràro

. linea: yfimt commêfierabzlid guadrntdlinenrnm a: y,
7 5:124r411elogr4mmo uerô exa 7,7 13 a]? commenfierabi

le id qùod fit En ex a: 7,7 c.- erga quadrata lmearii a y,
V7; cfini ineommenfiembilia ei ïuodfit Æ; ex a: 7,7515]?

ante" quqdratie [inearum a 7,7 ,6 æqunle par-allelogri-
mnm e u:ei nero qnadfit La ex a: 7,7: cfiæqualelmml-
Ielogmmmiïo u.Ergof4ralIelogr4mmtem tu affinem-
menfii raèilefardllelagrmnæa Mergo (9* linea s u erit
langiendme ineommenfierabilis lineæ a enfant antiam-
lue rationale: , ergofimt raiionaiesfotëtin tantnm c5.
menfitra’lailesÆrgo linea t a ejl- refidnumxiâne coniun-

En linea a p rationnlùxfi mi linea 1 a rational: com-
menfieraèilnpotentia tantnm.Similirer etiam Proba-
Ôimne cô’inngz lineægeJin me): g g extjïemem (9’ affin:

’ mnonalem



                                                                     

1.18ka -- x; - u 406
rdtionalem patentiez mntuùcoyzmenfùmèilm roté ç y,

referendo inqmïprocejïùm demonflrationi; 4121m; uer
à»): Et qu’oniarh lime a: 7,7 Æfizmmedzalenc’g" Ioeo li-

.nearum p: 7, 75 n’êonenddhgzeann,nc,(pw exterafimi

filetage refiduo du augite aléa limez .coniùngitur r4-

tionalu amuriez tannin: commenfierabilxtoti, quad a]?
imfojîi ile fer 79;Ergo.refiduo mediezhficundo aux

Oâtuagefimquccundum Theofcmà.”

Lineæ minori anica tamtam méta conîungîtur, po- -
rémiz incOmmcnfiirabilis .toti,zfacicns cum rota
conxlpofitum ’ ex quadratis ipfgrum rationalezid
ucto Parallelogrâmû, quod ex 1Pfis fit , mcdlale.

Si: hm minorée, fifi,- ifli un)"; i . l l
(74 liane C 7,711411; 110)"?ng inÎ - 7   . 7 . V

theoremate. ergo lineæ a 7,7 Bfimrfotentia ïhcommeh
’ fierdbzîe: ,fizeiê’tes comfofimm ex quadrati; ipfàrù’ m-

eionaleçlld uero ’quvd fit ex medialemego [ineæ a: C

alignez [menin 120]]? coniflngt , que idem fiant. mm: fi
fieripoteflfit a; coniunfîd lima B A: ergo lima: a me! C
fientfotentia zucommenfirabilmfkciê’te: compofitum ’

ex quadrati; met-anale: id uero quodfitex i-
Pfi: medidIeÆtquonidm 7145:0 ’camjwfitum ex quadra

tu iffizmm excedit id quodfit bi: ex tpfimanta excedit
ramfofimm ex quadmn’; liman? a: 7,7 5,161 quodfit à»:

ex à: 7, 7 5.5: Permùtate fieu: in 79 theoremare
quanta dz’jfkrt campofitum ex gaminai; linearum u A

a 5 eamfofitum ex quadratù linearxï a: 7,7 C,t4mo dif-
fertid 7119:1 fit bi; ex a: au! gid guqdfit h; ex a: 7,7 c:fêd

P.) 7 b



                                                                     

îg1EVCLIDILS EL’EMENTOR;
,mmfofithfieax .qmdratie li- g . . * p 7. ’ . l a
- merlan: ,4: 3:,ch excedit com- in * , .
Fofitùm ex quadmie lineæretmnn cfipeaficie renié;

, MIL-quid, "minque ,eomftfimmefl ratina-le. ergo id
quadfit bie’ex «au! A excedzt idfiuo’dfit bx’ex a: 77,5

fieferfieie rdtianalixü’ mmê’utmnqxe mediakqaod

efl impryîibilexrga lineæminare’ (aux -

QâuagefimumtcrüumThcorcma;

Lincæ fadenti’cum fupcrficie rationali rotai fuperi
,ficiem medialcm,unica tantum coniungitur 1i-
nca refis. Potentia incômcnfurabilis ton: façiens
auœm cum cota com ofitû ci: quadratis ipfarü
medialc, id ucro-quo fit ex ipfis rationalc.

Si: hum et? meiomlifiepeîfieiefleiemeotamjùfeqîriem
medialem a5,eïé,-. coniunfian .7. d - F- , - I a;

fit 5 7:ergo lima: a 7,7C,fimt V d 1
fazenda ineommenfiwaèilegfizeiente: comfofimm ex
quadratie ifjàmm mediale, id nerà 714911 fit ex r47
tiondle.Neg0 lime a: Caliam lineamjzaflë coniungi que:
idem eficiatmamfipryîièile (fifi: i114 diane-id .6 mer-l

go lime a: 4,4 afin: lzfneæpotê’tia incommenfizmlvilesg

[défies eamfofitum ex quadratù iffirum mediale, id
uerô quodfit ex nationale. ce"): égimreompofitum,
ex quadrati: linedrum «4,41 .6 mm excedat compofitü

ex quadrmi; limaient» 7,7 gamma id quodfit bi; ex,
a M ,6 excedir,quodfit la"; ex a: 7,7 :,fieut diffa»: efi in,

præeedentièuefid id quad fit [ne ex a: 15A ,8 excedit id;

guodfir 1m ex a: 7,7 Cfaqoeïfieie nationale; mm. a utriq;

d - . I rational:



                                                                     

.’ i Luisa x. ; ,07
rationale. ego (9* comfofitum ex quadratis [imamat
a Jim C exee i: compofimm ex quadratis limamm a7,
7 sfiperfieie rationali,cum tamen. «flanque fi r media-
Ie, quad a]? imfeyiibile. Non igimr alia lima cô’iungifq

a]? lime a c, quàm lima ,6 7, que idè’ efieiar. ergo IF

neæfaciemi cum rationali (7:. ’ l
Oûuagcfimumquartum Thcorema..

Lincæ cum mediali fuPerfici’cifaciiëtî totam fupcrâ

ficicm medialcm,unica tantum conitmgitur li.-
.nçaPotcntia coti incommcnfurabflisfaciës cum
rota compofitum ex nadracis ipfàrum medialc,
id ucro quod fic exil) ,18 etiam mediale: 8c Prçtere
sa facicns compofitum çx quadratis inarumjnî
commenfurabilc ci,quod fit cxipfis.. I V

Si! lima tu»: medialifiapeqïc’iefarienrmtà’medialem a 5;,

!

Cllltotllïîgdtur.bf64î7 foie- fl fi i i t»

na ton. mommefieralnlx,fa-- .
’eiantâmmèa id quoddia’me e ’0 - in 7 7*

inmlaeoremate.Nego lima «CC . . v
aliam lima’eâ’zungipoflë , que:

idem eflieiat: nam fi poflèile
çfl, cô’iungamr lima B Agate

id? fiche quodlima-c 7:17ro- .5. 77 v 1
fonamré; lima rationalis ç z,fecù’dum - gitan: quadra;

a; limarum a: 7,7 5 aquale applieaur farallelæ-ramæ
iman c u,fieien: alterù’ lama-æ u: ei uera quad fie bi; ex

a 7,7 e aquale detralzamrparaüelogrammzï a a, anciens.-

alterum lame g grcfiduum ergo nemfequadratum le;



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
ma a: c ejl aquale farallelo - a fi se
gramme ç A. ergo lima a 5170- i’-’-*
tcjlparaflelogrammü t A. Rur

fmfieundum eandem limam
a z,quadratu limarum a: du! a
aquale applieetur farallelo -
gra mmum g i,facien: alterum

lama z mfiautem quadratum 5 à v t a
liman Je a ualeparaüelogrdmo ç kergo refiduù’mem- i

fie id que fit ex a au! 53eflaquale farallelogramf
mo q ;.Ei quoniam compofitum ex quadrati: limarum I
a 7,7 .6,l)oe efiæ il, dl medialexrgo 1mm u efl rationalis
longitudim incommenfiiraliilu lima æ LRur’fm’ quonià’

id quodfit la ex a 7,7 c, leur dia u, efl nzediale: ergo (9°

lima 0 a a]? rationalu longitudim incô’rnenfitraéilie li-

ma s (J Bi quoniam comfofitum ex quadratie liman?
a 7,7 Un; ejh u,ejlifleommenjuraèzle ei quodfit La; ex
a 7,7B,liocdl parallelogra’mo a u? ergo (9- lima e u, a a

flint longitudim inter [e incommenfiiralailexfime am?
amba rationales; ergo lima z me a [une rationalex par?
ria tannin: comnufiralilexErgo lima c a direfiduum
fer 73: coniunlla uerô ei me lima a n.SimiliIer mm
frolalimua liman: c a au refiduumconiunficï ei ueri
efle [imam a r, referendo froceffum liuiue demonjlra-
tzonis al: illu uerlmÆt quonidcôpofitü ex quadrati: li-

nearii a 7 (7e. ut dixirhue in theorernate 8:.Ergo refi-
duo alia atq; alia lima cô’iungitur idiefzciâquod eff-

imfofiibileper 79.Nô’ ergo linea a C alia lima, qui a 7

coniungipoteflfimili: natura, (y qua idem ejficiat.
Definieione:

e 6 N 1»



                                                                     

LIBER il X; 108Dcfinitiom: tertia, flue termini tertij.
Profofita lima rationali (7 refiduo,ji uidem t0t4,m’mPe

comfofita ex refiduo: (7 limai icô’iunilantiluapo
tefl,quam coniunfla quadrato lima fibi commenfùra-
bills longitudine,fueritq; iota longitudim commenjù-
.raèili; limafrofofita rationali : refiduum uoces
I tur refiduum primurn. Si uerô camarilla fuerit longi»

- tudine commenfiirabilie.rationali,iffa amen: iota plu;
Pofiit quam coniunfia quadrato lima filai longitudim»
commenfurabilie, refiduum uoeetur refiduumfi’cundii.

Si uero muera linearumfiierit longitudine commenfù-
rabilu rationali,pojîit autem ipfii rota plu; quant con-

l iunc’la quadrato lima fibi longitudim commenfuraèi-

lu,uocetur refiduum ter:ium.RuifuJ fi totafqfl’itflw,
qua»: coniune’la quadrato limafièi longitudim incô’.

menjuraliliiæ’y’ quidemfirorafuerit lorg-itudim com-

menjùrabilu rationali, uocetur reji ut? quartum.’
Si uerô coniunfla fuerit longitudine commenfiiralilu’

rationali, (y rota plwfofs’it quant coniunlia quadra-
t0 lineajibi longitudmeincommenfiiraëilumoeetur reà
fiduum quineum.Si uerâ neurra limarumfuerit com-
menfiirabilu lâgitudim rationali , fueritq; ratapo-
tentior,quam conzunfla quadrato lineafibi longitudiu
ne incommenfiiralilu, uoeetur refiduumfextum.

Oâuagcfi mumquintum Thcorema.

Repaire Primum refiduum.
Profonatur lima rationalu’ a, wifi: longitudine commî-

fliralulie lima c5: ergo (y lima fg crie rationalu. Sim



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
duo numeri quadrati Il 7,; z ta ’ 2 l fifi
le:,ut muflier maiorie a! (me e ’ r o i i
fit quadratue numerus)?" co .

H-A-a-Q.roHariumfrimi lemmatiefofi
2.9.Nqulergo nun’nrue 1 a ad

numerum a a balelit proportiônê’, qud numerue qua-Â

drame ad numerü’ quadratii, fer 2.4.. 8.4i deflrulliom

-confèquê’tu. Sitqgfieut "14"!ch a a ad numerum a Lita

quadratù’ lima fi u, ad quadratii lima u 7, fer lemma

fafitumfofl 6.ergo quadratum lima-C n e]? commenfù.
rabile quadrato lima a 7:[ed quadratu’ linea a nef? ra-

tionale , ergo (9* quadratii lima u 7 en’t rationale. er-

go lima in erit etiam rationalu. Et quoniam numerue
a a ad numerum a (non baletfrofortionem, quam nu
merle: quadratue ad quadratum,neq,- etiarri quadraeîi
lima c u balebitfrofortiomm ad quadratum lima n 7,
quam numerus quadra»: ad quadratiergo lima en
erit longitudim incommenfiirabilu lima u 7per 9.Sunt
autem amba rationale:,ergojunt lima c n,u 7 rationaa
lapoientia tantum commêfiiraèiles. ergo lima ,6 7 efll
rifiduum: dieopraierea eandem eÆ’ refiduum primé,

Q6 enim efl matu; quadratum linea a a quadrato li-’
man 7(maiue autem ejfè confiai, quia quadratum lin.

ma C u, ad quadratum lima u 7di,ficut"numerua ç a,
maior,ad numerum en a ex flippofitiomg qui ergo qua-
dratum lima ,6 u eji maiua quadrato lima u 7, fit qua-
dratum lima 0.12: quoniam eflfieut numerus a ç ad nu

merum a Z,it4 quadratum lima c u ad quadratum li-
ma u 7.10a euerfam ego frofortionem fieu: numerus

a t

.

buron. 3 "Muni;



                                                                     

e, Î 71.181.312: il x1 31.11) 51,09
rai ad numerum c Lita quadratum lima EH "401W;
dratum lima 0:fed numerue in hale: Profortionê’ad
numerum h, quant numerua quadratu- ’adquadratie’,

quia efiuterque quadrants; ergot? quadratuni, lima
ne babeèitfrofortiomm ad uadratu’m lima 0, quant

quadratue numeruaad quidam. lima en a ail
longitudine miamenfaralilulimmx; Porefi ana-1mm
75121145,un lima ,u 7 quadrato lima fièi longiiudine
.eornmenjurabili: :Çflduttmtotafi u .longitudine com-
.miglliraiilllf’ratiauali; &ng lima eyefl’refiduiïfri-

mmRepereumœfi égaler refiduumprimurnquod

aiendum-eran - . 3 I . --’ q l .
...,omagefihçùmfexiuninThebremalfï 1’33

" 3" v- * i i’ à; sanguin. vu i . ..gag-r53. c aux», f.
Progonaturlimarationaa: ,, ; 32:43.; «.521.»

lira,cuifite5mc754rabi- e .356"- En
. . . v--9.---i--i--I--:*,lis longitudinelineagî7e...’ ,. A I A. i- - ;

fintq; numeri quadrati . .- V fi
duo a a; z,quorum ex- S’î’flf’ïî’ï’ilmw ""1? 13”’°3ï**;aî

cejjue a; ne fit quadraruaàfit ètidfieuf amena a: zaï-

numerum a e,ita uadratum lima u 7 ad quadratum
lima a a,ergo am o quadratafimt cimenfiiraliliaiçy’
quiaquadratum lima u 7 Efl’îflldfldlflflldlfi quadra-J

tu»: lima a u erit raiionaleargo 0 lima Cu erii ratio-
nalu. Et quia quadrata liman? au 7 non balançai-
forum en! ineerjê, quant. minera: quadratu; d’aqua-

;àlraium, ergo lima a; un 7 cran: longitudine infimitfii
raèile:,c’9’funt amêaraiianalesargo lima 15’ un crie

F5



                                                                     

.- :EV CLID 1.3 ELÎEMENTO R.
rationalespotentia tan 7 ï ’ .- c 7
itum eô’mïjùralzilès. er- e a I .,
go lineaC7ieïiht-refidmïîh * 9’ ..

dico [imam eandê’ef- . t - i n 7 * - » .
je: refiduumyfècundum. 0...........,.un ’Nnungnunoool

4 - qui enim’eflrnaim. .quadraium’ lima Bi quadrato li-

:nea,u"7,fii quadraiumlimaofium igame fitfieur nu-
merus a a ad numerum a Lita quadratuin lima à B ad v
quadratum lineau7:17er euerfiim er o proportionê’fi-

au: a un! numeruimwçita quadratu limais u ad qua-
.dratum limaOÆfi auiem uterque humera: a «a a qua-
dratueargo lima u .6 erii longitudim commenfizraluli:
lima o:potejiq;«linje4 ê-gflwfluèn; lima au 7(quadrato

limafili langztudim commenfieraliiligég’ e];z lima con

iunfla u 7lang1’tudine commenjuraèili: lima rationa-’

I; filage lima .6 7 eritficiidum refiduumfiepenum
ërgo refiduuinfieundum. I

Oétuagefimumfëptùnùm ThcoxeinàÎ

Repaire tertiùm refiduum.

Fragonatur limarationalisa,
.(yeprofondturnumeri ire: ,.
5,5 h?!" PÏÛÎOÏ "0,15110" litt fifi
135M! ,i’AWfi’. , quant nume- » . r---3«.---;.?

tu: quadratue. ad quadra-i .
tum:(’y’ numerue a 7 ad numerumwe, a baleatpropor.

mata, gaminaient 7&3er ad ’ uadraïu’ :fitq;

,Âuuimruaa 7anaioraumero 7 afiatqgfiîeui numerue a
5.74.14 quadrant»: lima aad quadratum lima au.

L fiai!



                                                                     

.. ,1 5:71.13 E R ..: a il : "1 "o
fieu: autem mimera: :7 ad numerum ’7 dira quadra--

:um lima z u,ad quadratum linea a u. ergo quadrature:
lima a: a? commêfiirabile quadrato lima. et a Sed qua-
dratum linea a efl rationale, ergo (a? "quadratum lima
z n cri: rationale. ergo lima; u. cri: rationaux e: quoniâ’

numerua ç ad numerum c7 non babetfrofortiwâqua’

numeruaquadraiu: ad quanta , ne ,- ergolquadra;
:um linea a: , ad quadraiii limaz a lia eleirprofortio-
mm,quam,numerue quadratua ad quadrant)». ergo li
.ma a erii. longitudine inemmenfuravbilu lima”; a; Bar

fa: quoniamaflficu: mimera: A: 7 ad ’ 7a,i:ax quadraiii

lima z u ad quadraeum lima a u,ergo quadrature: lima
(a ejicqnimê’fiiralzile quadraio limai a :fèd quadratii

lima agi-e14 rationale,eigo (9’ quadraiumhmaiiniefi:

rationale. ergo lima a u eri: rationaluÆ: quoniam nu-
merwfi 7 adamantin": 7 Juan halbeifrofortionë, qui
numerus quadrant: ad quadratiï,neque.ergo"quadr’aL

mm lima a u haliebirproportiomin ad quadragumi lia-
ma a 57144722 quadrant: numerus ad quadraiun’i."er4-
golimaê u eriivlongimdim incomrriltêfiraè-ilis ’ lima ra au

fini autem azalea rationales, ergo, lima me infime r4-
n’onalesfotentia tanium commenfuraliles. ergo lima
a: cri: rejiduumper 73.dieofra:erea eflê refiduü ter-
:ium.Cum enimfitfi’eu: numerus: c adnumerii ,6 7,ita

quadratum lima a ad quadratum lima z afficu: autê’

numerua c 7 ad numerum 7 mita quadratum lima z a,

ad quadratum linea a mergo fer aquanifrofortiomm 7
fieu: numerue c ad numerum 7 a)»; quadratù’ linea a: 1

ad quadrant»: lima 9 u:fed numerus»; ad 7 a mon hale:

" * en;



                                                                     

EVCLID.I’S ELEM’EYNTOR.
Proportionèm,qudmnumé- i C. . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

rmquddrdtw 4d quadra- 3..."... .îç...... .7
:um: mq; ergo quadrarum . ’
lima ulule i: proportionê’:

ad quadraiii lima au , qui
quadratue numeruead quadratum, ergo lima E erir
longitudim incommêfuralrilis lima 0 u. Neutra-ergo li-

.nearum au a au longitudim commenfuralaili: lima
rationali aequo uero main; a? quadratû’ lima au qua-

idrato lima! emmuraient» eyfe eonjia:,quia Perfiip-
fafitiomm numerua C7 efi maior numero 7 fifi: qua--
drature: lima x.Cum igimrfitficu: numerus a 7 ad me
merum 7 «in: quadratum lima il» ad’quadrarum li-
gua aimer euerfam ergo propenio’nê’ ficue’numerue C7

ad C agita quadratum lima z u ad quadrature: lima a:
fed c7 ad ,6 A habetproforMnâjuam numerue quai
70174M4- ad quadratu’marquua ratum lima tu l’aie-3

bi:frofor:iomm ad uadratii lima x, quam quadra-à
tue numerusad qu atumargo lima z! cri: languie-s
dine commenfiirabilulima x. Ergo lima z «flmpotefi,
quam lima a u quadrato lima commenfiiraliilu Ion
gitudine,(7 muera limarum z u, en efl longitudine com
mnflralailu lima rationali gram ramer: utraque lia-
nearum au n fi: raiionaliaergo lima: airer-i: refiduum.
tertium. Refermer: q? ergo tertium refiduum.

Oé’cuagefimumoéïauum Theorema.

S me a;a

Repaire quantum rcfiduum..
Prcfo natur lima mamie a, cui fi: longitudine emmê-

, fieraèilie



                                                                     

.LilBE’R: X; p ï . i ’ui
juralvilis linea Cu: ergo lima ’

C u eri: ra:ionalu.Profona’- a 2» .
:ur numeri duo a (,2 c buiuf 1 9 i - I
modi,ut mue a a ad muerie’ ’
la 2,; ç haha: Proportionè’,

. quam numerus quadratu: ad quadratu’fitq;ficui nué

merlu- a a ad numerum ç Lita uadratum lima Cu ad
quadraeum lima a verge quadraium lima a u eri: aî-

..menfierabile quadrato liman 7.ergo (3’ quadratum li».

.mau 7 cri: ra:ionale,dy lima u 7 rationalii; E: quonid
numerus a à ad numerum a; non babaproportionem,
.quam numerus quadraem ad Æadratumargo lima
i Ca erie longitudim imô’menjier la lima u 7: fun: au:

item amine rationalesargo lima B 7 dl refiduum. dico
fraterea eflë refiduum quartum:què enim quadraium
lima C1: efi-maimquadrato lima u 7,15: quadrivium li
inea 76.-Cum gaur fi: fieu: numerua A: adnumerumïsia,

ita quadratum lima C u ad quadratii lima u.7:ergofer
eueiyamfroporiiommfieu: numerua a c ad numerum
a Lita quadratum lima en: adquadratum lima amuï
numeri a s,» a nonhabenr proportionna inter fi,quam
quadrarua- ad quadratumxrgo lima fi n eri: longitude
ne ineommenjïiraèilu lima LEIÎO lima ,6 ufluapoteji,

quarre lima x 7 quadrato limafi i longitudim incarna
menfirabilixeflque tata C n longitudine eommenfiirali:
lis lima rationali mergolima. C r cri: refiduumgquariü;

quertum efiigitur refiduum quartum; Ë
Oé’tuagefimumnonum Thcorema..

Repaire quùlçum refiduum. ’

QQQQOQOOOIbfithl 3 au. l

FF Hi:



                                                                     

.EVCLIDIS ELE’MENTOR.
Proponauçr livra r4ti0n4lg’o’ a, v kPa

cuifitlongitudimf commen- G 3»
litrabtlio’ [inca 7 un) ergo li " a r

n---t---v.--1me: 7 u radouba. Propane": a.
fur numeri duo A 2,: 1. ales,

.44; A c 4d neutrumn m e 1149:4: frofortionêqum n24
mena quadram’ 4d gnadrdttîfitâ; [fan minera; (-6

.4d numerum a! e, in: quadratnm lineæ y u 4d quadratû’

lime 5 u, ergo yuadramm lime 7 u en: gommenjùi’abi

  la guzdrato lime. (mugi) çdadmium lineæ fi a ait-M-
:iamde, a hm fi u rationalxjêd numeri A m a 116774
bentfrofortiànemquam quadrant; 4d gantaien-
go hmm (mafia: ratiandlesfore’mia mima: tomba?
fitmbiles. ergo limiez c 7 cri: refiduü’; dicopmtemz ejfi

refiduum guinmm : 7m) mina mame efi quadratum’li-
au .6 a quadrato [inca a: 7, fitquadmtù’ lineæ 0.02 zgi-

mrficm nanar»: a æ ad numeflime Z, in: quadratlï
[mm A: 4d quadratù’ 1mm u 7,:rgo par cuerfàmfrog.

fortionemficut numerus A c 4d numerum A au: qu-
dmtum 1mm 514d quddmtam lineæ a:fed numeri A c,

q non 124k: Proportionem inter F4145 numerus 5M
dratw 4d quadrdtù’xrgo 1mm 5 u cri: langimdine in-
çommenjùraèzlu lineæ Largo 1132364 B u flwpotefl liriez

7.,7u4dr4to lima: fibi longitudine incommêfimbilù:
eflâue coniunfid lima 7 n Iongitudme commenfimbihï:

liriez rationali mrgolinea c yeritrdîduum fatum"):
Refertum e]? ergo rcfiduum quintum.

. Nonagcfimum Thcorema.
Repaire fextum rcfiduum.

s

0 11.0000030010? 00-o000..f

si:



                                                                     

’LIBER x. ’ . m
Si: lima rationalis «,0 numeri Ire: «,5 7,7 «Proportio-

- mm non ballantes inter figgmï a .
numerm quadrana ad quadra * x ° ’ "
Mm numernrn: nanzouk amen:
15 7 ne haha: Proportion"): ad * u ------------ -

numernm ,3 a, qua gamma; a
’ nnmerm ad quadratum nnmerum:fitâue numerwa 7

’ maior mimera 7a,fiatâ;ficmnumerm c ad numerunt

A 7,ita quadratum lima a ad quadratum lima z aficut
"amen: navrera; 7 ad numemni 7 agita quadramm li
nea’ z u and quadrammlzma u 0.01m igiturfitfimt s ad

’ C 7,ita guadratum lima a: ad quadramm lima z u, en»

go guadraltnng lima a efl commeïùralzilc- quadrato- li-
mm; IlCÏgO quadratù’ lima z u cri: rarionalegçc’a’ lima

le: rationalù. Et gnoniam mimera; a ad ,6 7 non baba:
"Proportiommflmïquadratm numerus ad «and;
"ergo lima-a cri! longitudim imïmenfitraéiln lima dz tu.

NRurftu qnoniam eflficut numerw a 7 ad numeri? 7 A,
in: quadrazum lima Zu ad guadratum lima a o,er 0k

1 quadratum lima a a en: commenfirabilè gnadrato .1-

ï ma (afin! quadratum lmea a n a]? rationalgerga a"
guadratû’ lmea u 9 cri: rafionaleargo. liman a cri: ra-

- tionallo’. Et quoniam numerm ,6 7.ad numernm 7 a nô”

’balaetprofortionëqnam nnmcrwqicadratw ad que
l drain: ergo lima (in en? longitudine incommenfiiraèi-

lis lima u 0:fi4nt amen: amba rationales,ergo lima: 11,.
in afint-rationale;potentiartannin: cô’mqnjùrabilos. er-

go lima a cri: rcfidnunzï: dico fraterea elfe refidtmm .
fixtumzüi enimfitficat filmç’fllo’ fada 7,i:a quadra:



                                                                     

EVCLIDAIS ELEMENTÔR.
mm lima and quadramm li- l * v a :
ma z infini: autem numerus B 7 g ° ’

A ad numeri? 7 il, ira quadraium n
liman ad guadratii liman o .v
Par agnam igimr Profortionê’ a. . .......... . ..... .a..;;;;:,:

fit!!! nanard; l ad mimera»: 7 mira quadraiiim lima
a,adqaadratam lima 1 0:[èd mimera; ç ni Migra-
portiomni ad naine"? 7 a , yuan: quadram intimera;
ad gnadratumargo lima a: prit longitudim incommn

firalilic lima 11-03691 mima limaramz u,» a çflilongim

dine commenfiirabili: lima rationali a étym; wifi? ma-
iw :99 quadratmn’ limanflaadraio lima u a, If jua-

dratum lima x. Cam igiturfitficui numerus. C 7 4 me
v menin: 7 aira quadramm lima a a ad guadrainin li-

ma a i. "gapet- mafia: frofortionem fiai: mimer»:
C7 ad numerum Cfl,itd quadratii lima ail-dd. quadra-

. tu»: lima infid numem’ c 7 ad Minerai); [sa non

6e: proportionemflnam numerm quadrant; ad gita-
dratumargo-lima a a cri: longitudim incommenfiira-i
La: liman. Ergo lima z 11le [roidi qui liman a par
drain lima fièi longitudim incommenfiirabilnge’y’ mu

a ira limarnm (14,1: 9 di’longitudim commenjùraèili; lié

amie rationali 1,8730 lima a 0 , dl rcfidflumfi’xmm. R:-

1tartan: a]? ergo refidnnm fixium. ç Eflantem (fifi;-
tilior quadam ratio referiendi Efliflfilæftfildfll,fx illi;
[Ex and diffa, hoc modo.Profofitù’fir refaire rtfidmî

lithium. ProponaMr linomiù’jrrimam lima a radia;

main; nomê’jit a ces" lima (:7 afualisfitlima Æ a. èr-
go lima a 15,5 75170:4? lima a 6,6 afin: rationaleçfos

teinta

x

t nnnnnnnnnnnnn a.



                                                                     

LI B ER w X. U1 n;
tentia tantnm commëfiiraliilesi (9’ lima E tplinfotcfi,

quamlima ,6 7,l)oc efl quant lima B a 724mm lima
fièi longitudim commenfiiraèilùzç’ lima a cefi long-Î-

tndim commenfùrabiln limafropofita rationaliflu’ia
fofimm filimamœ 7 ejjè binomiüprimnm; ergolzm’a

a a a]? rcfidunmlirimumâirnili mitonegficnnduniacœ
riant,qnamim,quintum’Üfëxininrefidunni refaire
licenfipropofiierirnmfingula binomia (1’14de ordinir’l-

7’ a i - Nonggefimtimprimum Thcorema. I

l..fi.’u ,.x* 5-. . w. ;..;..ï°qt......nSi rupeçfici’es confçineatulri ex linea, rationaliôc relié

duo primo, linea qui: illam fuperficiem. Poœfi,
-Cfirrcfiduum. , . . ’ . .’: .4

Cô’timatnrfiipeificië: refidgii-ü a, - a Î l 6-; 7,3 w

la a ,6, ex lima rationali a 7, *
ne? refidnoprimo - 0M. dico li-. ..

"ma; gnafofîitfiiferficiem
lamifié. refiduum.Cum enim

lima a a fit refiduiiprimnm, a . .
fièilliaoniunfialima’nu,(aï-.2 fi .
inflaminielligé,qualem dixiinfin’eiheorematn )
irrga lima a. a,» afin: rationalerpaientia tannin: com
m’enfiirabiles: (9: rota a: u dl langimdim commenfuraç

bila rationalirlima a: 7,50” lima a upliè’potc’jifliiam li

matu Il quadrato lima filai brigandine commenfiirali-
-Iii-.Seeetur lima n il infimes uasaquale: in funi’l’o a,

gagman lima ç baguaiefêcundumlimam a fait;
fliceinrliarallelogrammum, difiâiê’: figura quadrant:

fixa; illadfarallelogrammnm ex ganga lima a Z fi i

u. . 1 cc;



                                                                     

,EVCLIDLS ELIEMENTOR.
Iongitndim cimenfùrabili: li- a. : ; fi a, i I 3 y
ma ç «fer 18.(’9r17erpunfla e, - 1
Z)" iffi lima; a: 7farallela dus I i . .l
çantnr e sa un. Et quoniam li -

ma a z- ejilongitudim aimen-
jùralnlis lima z u,ergo (9* io-. 7

eaIineanniriquiuazx eji a i ,9 o in
longiindim commenjùrabilùfer 16.fid lima a in c]? lon
gimdine commë’fùrabili; lima a 7.ergo amigne lima-

rnm a: 2,21: efl longitudim commêfinfabilù lima a 7:]èd -

lima a7 eji rationalisergo aimant a: 2,; a a]; ctiam ra- a
-tionali5:auare (9* airanqueparallelogrammum a 1,0
çfi rationaleper 2.0 .Et quoniam lima in cfi longitudi-
m commenfiiraliili; lima c u,ergo (7* lima a n efl lon- ,
gitudim commê’fiirabiln unique a «,c uzfidlinea A a dl

rationalio’ , ergo utraqm un c, c a eji rationalio’ :fid ea-

dem lima a u d? longitudim incommenfiirabilis lima
a 7 [2er definitiomm refidni frimi ml fer 13 au: I4.
nuira. (Mia lima a u efl longitudim incommenfùraèir
li: lima a u, qua lima «il afi- longitiidim - commerfii-l.
’ralnli; eidem’ lima a 7. ergo nirague lima a g! u 9’11 me;

tionalta 0 longitudim incommê’fiiralili; lima a 7. Er-

go unnnqmparallelogrammumau x eji. medialefer
in; ’Sitfarallelogrammo a l aquale guadratam A lapa

- rallelogrammo liera z xjit aquale quadraturn y f, detra
fiam ex anadraio-A afialem enmillo commuent an..-
gnlmn A à mozgd utfiai referiamr media froPOflÏOe-

- nabi inter limai z ne imam quadratnm media Propor
’iionalis erii agualeparallelogramrnoex z .,z miam-ra de

. ’ ,- , l lima



                                                                     

. LI B E R r i r .
r lima X o fiimamr lima aqua- ’

ln lima media proportionali
modo "primai defmlaamrî 4
(in; quadratù’. Sun: ergo am -

ba quadrata A un; cirai ean l
dem diametrù’fer 26.6:fit ca-

ri? diameter lima o 4nd? de- la a . æ . s p .
firiliami-"figura 7144114 bic uidetur. Cam 231?!" fa?
rallelogrammü en a Z,z u aquale quadrato lima e u. eji
.igimrficat lima a: (.adlimam c aira lima a a ad liman:
la mfer17.6:fidficui lima a: ç ad limant u, ira farfalle-
logr’ammam ou ad paralldogrammum a xcjicut amen:

lima 7s n ad limarnl u,itaparallelogramrnnm æ x ad [me
.rallelogrammiini (a Ergofarallelogramr’ndrum a M k

Paralldogramniam e u (fi mediiïfrofortion’alejêd 0
’ quadratoriï A agi parallelogrammum u ne]? medmn:

froportionaleper laminapojzrmn Poli 53. Efl amen: [7a
Iallelogrammo ou aquale qui: drain»: A uniarallelogra’

m0 une (x eji aquale quadrarnm U jergoparallelogra’
muni a reflaqnaleparaüelogrammo in fer lemmafo-
fitnm a nom; ante s4. Sedparallelogtainmam g x 2’]? a-

quale farallelogrammo A a 118T 1.6: paralldogrammù’

ruera a v e]? aqualeparallelogra’mo A ffer 43.1. Ergopa

rallelogrammam a n’eji aqualegnomoni u a gym gno
m0 confiai ex illn paraüelogrà’mtz. fer qua inde: in fi-

gura maioremfimiarcnlo fortionem fertranfireæ’y’

fratereaquadrato if.Ejl autem (9* parallelogrammù’
a n aqu’ale quadratù A u,1f:C’9" modo conclufiim dira-

»rallelogrammii a): eflê agnalegnomoni v a) x, CT PM-

. CG ij



                                                                     

EVCLID.!S ELEM1E’NTOR.
il, ï . nierea quadraiog g.Reli7anm

ergo, nemjie Parallelogram- e X7:
a mamac,erita7nale oindra-5 Ë V .

to e r,qiiod eji quadraiam. Ii-z I .
ma A y. ergo quadratiî lima

A v efl aquale farallelogram- 7

ma a ,B.ergo lima A ypoteyiil- fi ’ z i 9-» f
lad paralldbgrammnrn a: B: dico fraierai limam A;
ejiè refidniim.Ciim enim utrunque paralldîgrammii

a z, z nfit rationale,nifùpra difinni, ergo (Le i a aqua-
lia ,giiadrata A un; hoc cfi, quadrant limarnm A au
erunt rationalia , (9* lima A ego r,raiionale:.Rur-
[la quoniamfarallelogramnium 40,120: dal, A: ejl me»
diale,ergo» parallelogrammum A fait ineommenfiirau
bile qua’draio v gargoper 1.6 (9* ro.laniw,linea A o cri;

longitudine incommêfiiraliiln lima o nfiint amerri am;- i

la rationalesfiim ergo raiionalexpoientia tanmm a;
menfùrabilesargo lima A 1 eflrcfiduum : pouffant? 12a
raüelogranimum a e. ergo fi [menines e5rineamr (’70.

lima qua illarnfiiperficienifoteflaflrefiduum; . . I P

» Nonagcfimumfecundum Thcorema: * À

Si fuperficics contineatur ex lima rationali,&: refi-
duo fccundo, linea quæ illam fuperficiem Porefl,
en. refiduüm mediale Primum.

Snjrerfieies a a contineatur ex lima rationali- a 7, (’9’ fifi-5

duo fieundo a a. dico [imam quapoiejifiiperficiem a .5
ej]e eam,qna dicitur refiduii medialejirimum. Sir enim
lima a a lima coniunlia a aergo lima a in: afin: ra-

’ H l l tionalee



                                                                     

’ L I B E R Xi.
tionalespotentia tannin: cohen: a l ’ à. 9 7’ , i -A

fiiraèilesm’y’ lima coninnfia a n,

eli longitudine commêfùraêiln li-

ma rationali a: 7: lima nerô a. .
lepotefi and lima Il u quadra-
to lima fibi longitudine commen- 7

firaàzlnâeeemr liman: bifiirià’ v . -

A aqualiierinpiiëio e,ÜfiCü.* y. .

dam lima a: u appliceiiir gnartaparti quadraii linea
; in villa: eli,qnadraia lima a n aquale farallelogrammii
- ex a (,2 u,deficienrjfeeie quadrata. ergo. 12018 lima a: z
. eji langimdine commê’fiira’bilie lima (a: 0 Perpnnéla

au," liman 7 ducamurparallela s 0,: un x:(’9” qua:-
- niam lima a: ç à]? longitudinev, commê’jiiraliilie lima z a? A

, r ergo iota lima a u dl uniaxe: Le u longitudine ionien:-
. firabilieÆji amen: liman: u rational»: de" longitudine’

aimonimenfùrabilia lima a-7.ergo- a? attaque" maie];
" .raeionaln-(j logitndim incarnmenjürabilnlimaafi
ergo tannique farallelogrammum aulx e12 mediale-
fer zz.Rnrfna enmlima. A cfii commenfiiralzilie longie

.tiidine’linea e a, ergo il ndintriqma un làngimdi

.3 a ira

’ A i ne commenfiiraèilnfed lima a u filongimdinecommë"

fierabili: lima rationali a 7, ergo. minque a in efi ra’«
tienalie (9’ longitudine eommenfigralali: lima a-7.Ergo

,nirnnqmparallelogrammnm a a; n efl rationale Per-
zo.Defi’riliamrparallelogrammo a: aquale-qnadratii ’

A u:parallelogrammo liera a x’,aquale fi: quadra"? r à.

fientinfracedenii theoremate, quadrant. me"? "une:
circa eandem diameirumfii diameter o bey dtfü’ièdifi
- " M’A***M’ *m ’ çciq ’*



                                                                     

kEVCL-IDIS ELEMENTOR.
turfigura fieu: moda diflii eji. a
.(Moniam ergo faraIIeIograrn - Â] .
ma a: ne x [une medialia (9* in- Xx f

x . . . I.
.terfi eommenfiiraliilia,c’9’ illis 5 -

aqualia quadrata limariî A o, v
o rfimt medialia,ergo lima A o,

"flint medialespotentia (am?- Il" - T- e 7 v f .
menfiarabile:.Conflai autem patentiez eommenfiirani-
le: efle lima; A o, o :,quia.earum guadratafiim commê’

flirabilia:eommüraèiliafiimforro’quadratatlla ,fii

jlicet linearun’inoa r,7uiafiint aqualiafarallelograni-
IMÏfiœ 1,2 niquafiint comenfiirabilia:cô’meîuralaii’iapor-

.roafjè illafarallelogrdma a: 1,1: confiai eo, quad modo

422mm»; eji,lin.ea5 a ce u effilongiiudim tommenfù-
rabiles. Ergofer 1L6 1-0 buimfaraüelograma a 521i

, fion ranimenfiirabiliaargo modofrobatum ejiuia re-
joluiionielineae a o,oïv,re]]7é;potemia cimenfiiralzilea Et

quonianizoarallelogrammum ex a 2,214 diamale qua-
draio lima c n. eji ergo fieu: lima a z ad limas u, ira li-
nea e u ad limam z utfidficui lima «à ad [imam a mite;
farizllelogranimù’ in ad Parallelogrammzï i x:ficutau-
iem lima a u ad limamz u’, ita pareillelogrammu’ s x ad ’

farallelogrammum (mergofarallelogrammorum a a ’
z x mediuniliroliortionale eflfarallelogrammii t x. E]!
etiam quadraiorum A un! mediuni Profortiana’le fa-
rallelogrammum in: (9* efl aguale Parallelogrammii
in L quadraio A aparallelogrammum uero z n eji agua-
le quadrant y g.Ergo p r erii aquale Paradelogramo’c x;

’ fidu diagualefarallelogrammo aayarallelo arn-

mum



                                                                     

L ,LI’BER’ X. N f 116
mum uero il; q? aquale parallelogrammo u r.Totii er.
go farallelogrammum a a dl aqualegnomoni v a 7,0
quadraio r f. reliquuni ergo, nempe Parallelogrammii
a 15,4? aquale quadrato e r,lioe ejijmdrato lima A v.
Ergo lima A rpoiefifiiperfieiem a C: ico Praterea- lima
A r efle rcfiduuni mediale Primum.Cum enim parade-
Jogrammum 1. xfii rationale,fiiâ; agualeparallelogra-
mon 1,170: dl A f: ergo A Alice e12 parallelogrammum ex

A o,o v erit rationalefi’d quadraium if eji mediale,quia

.:. ei aqualeparallelogrammum z x modo palmez? dl cf]?-
mediale.Ergo parallelogrammum a; erit incommen-
fiirabile quadrata v :Ji’dfieutparallelogrammù’ À: ad

- quadratum r f,ita lima A o,ad limant o y,per r 6.ergov
fer 10 huiueJima A o,o rfiim longitudim incommenfii-
rabilexfidmodoproèatum effea: effè mediale: Poten-
tia commenfierabiles. ergo. lima A o,o.rfiint mediale: P01

l tentia ianium comrnenfiiralviles,continente: rationale.
-Erga lima A! direfiduum mediale Primum,c’y’ [me]?

figerfieiem a a, conteniam ex lima rationali (y refi;

,duofieundol I A e iNonagcfimumtertium.Theorema-

si fuPerficies contincatur ex lin’ea. rationali a: tell;
:duo tertiu,1inea que: 1113m fuPerficicrh Potcfi,cft
,refiduum mediale feCunclum.

Suferfieies enim a ,5 cô’iimatur ex linea rationali a 7 , (9*

refiduo tertio a a. dico lineam quafqfiitfieferfiâem a: a.
ejfe refiduum medialefècû’dumôit lima coniunlia a u,

ergo lima 5 14,5 afin; rationalesfoieniia taniumeormr



                                                                     

EVCLIDIS ELEM-ENTOR.
mê’fiiraèiles, (a neutra limarum °° , à: 7 t il v

- a m a efl longitudine eonzmenfii- l
Î .raliili: lima rationali a 7.Tota ne A
vrowaflua foiejiquam eoniunfla . A . ’ 1

l u a quadrato lineafibi longitudine 4 ï
commenfiirabilis.reliquafidtflt in r .i . ’ i -’ 1 .
fraieditiliuaargo linÇ’æaZ,( afin: a, a c a .2 le, (Ai

n longitudine ednimêfiiralzile: farfallelogrammii ai,
1 pommenfiiraliilefarallelograrnmo a. x. Et quoniani a1,
I? injurie longitudine cimenfiiraèiley, ergo iota lima a u
diutrique au u longitudim commêfiiraèilie: [éd lima

ont dirationalu (y longitudim Iincommenfiiraèilis lig-
ma a 7,er.go uirazue a a u.eli.rationalu-.c9* longitudi-

1 ne ineommêfura du lima a 7. ergo utrù’quejzarallelo-

grammum a: 1,: x efimedialefer 2.2.. Rurfua cum lima
a efit longitudine commenfiirabilu lima ç in, ergo a: m
.taa i longitudim eô’nienfiiralrilia unique m.c,ç-u:fed

, lima a a efl rai’ionalz’efoteniia tannin: commenfiiraèi-

lie lima a: 7,ergo (9* utraque limarumea gui eji ratio--
nalupotentia tantum commenfiiraèilie lima de: 7.rergo
(y utru’guejzarallelogranimum a La: dimedi’aleæy

guaniam lima a: un ufiimpotentia iantum commenfii-
’ raides, ergo fient longitudine ineomnienfirralyilesfid li

ma a: u longitudine aimmenfiira lulu lima 3: «lima
aueem a u dl longitudine commenfiiraèilis lima u ber-
go, lima a: a eji longitudim incommenfiiraèilu lima t x, .
:Sieut auiem lima a and lineani. s u,itd paiallelogranie

muni a iad parallelogramnium sx.ergo au ce]? incont-
menfiiralvile en. Çanjiruaiier Pareillelogranimo ai

agnale

C
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aguale quadraiummnffiuero °I v I l a. x
(a aquale quadra"? if,- (9* de- . ï l
feriliaturfigura, ut in praceden-

9

. H S -filï...tibua.Cum igiiurjiarallelogra-

-r a.
mi? ex a 2,: ufii aguale quadra-
to lineamefl ergo fieu: lima a;

adlineaniuaianadzhfidfi-. -» » 7, f 3
eut lima-a z ad liman: ’3’ alita pareillelograrnin ii a: ad

paraüelogrammum e plieur autem lima in -« ad [imam

z girafaradelograenmum a a adfarallelïaniinii z x.
fieu: ergo Para elogramnium ou ad para elogrammie’g
s x,ita a x ad z x.ergo’ Parallelogrammorum a: na il me-

diumprofortionale gifle x. Sed quadratoriï A a, i me,- .
diurnfrofortionale’digamllelograinrnumi i: nergol cg Ï *’

eji aguale a nergolio’rumfarallelograinmuinn x
agualegnomoni v a 7,67. quadrata 1;.Efl autem .
a: x aquale quadra"? A -iz,rf,reliquuni ergo n’empe a: c dl:

aquale quadraio o- r,lroe le]? quadrato lima K i, ergoA i
poiejifiiferfieiem a édito fraiera [imam A i fiera.
duum medialefieundum; cm enim,fieuifroliatii eff,
farallelogramma a 1,2 izfint niedialia,ergo a: agualia
quadrata linearii A ego (fient me medialia ergo uiraq;
lin ea A 0,0 p eritmedialu"; (5’ quoniam faraüelogranifi

mm à: iefiieoniminflraèilefarallelogrammo a n,ergo
Ü a: aqualia quadrata linearuni r, o,o v erunt com-è
menfii raèilia. Rurfua eumjitprolvatum paralldograrn

inum a i if]? imamfiralaileparallelogrammo s gerl-
go inmrnmenjîiina’bileiarii quadrathm A u,farallelo J-

gramnio E plioc- effiguadratum lima-Apæarallelogrd-

HH



                                                                     

’-EVCLIDIS ELIEMENTO R.
.mo eon,oy:qu4rec’9’lined*xo - °o ô - .’ a.

cri: longirùdtnemcô’menfumbi-’ 9 ’ .

h: lmeæuærgo lineæAmifimt à .   x ,
medzalesfotemizz mutai» coin-,- » o .

menfirabiles : dico frouerez en; u .
cominere mediale. Ct? enimjzroi A -.
bdtüfittx cf]? medi.zle,ergo (’3’ P r. Î
iIIi æqùalepqmllelogrammü ex A o,o y cri: mediale. er-

go linon. A y efl refiduum’ module ficundum, (y paroi?

ficpfl-ficiem a B, Iinmfotemjùfetficiem a: c e]! rob

fiduummédialefcc’undum. I - . , s
NonagcfimumqùartumlTheorcma.

i

Si fuPcrficjes contineatur cx linca rationali 8c refi-
duo quartq, linca que; illam fuPcrficië Pareil , Cil
lincaminor.

Superficiesuz continedtur ex lima «
rationali a: set refiduo guano a: A.
dico lingam que 1114»: fitperficiem

a: Clioteflmflè 6541442 dicitur [inca

minor:fit enim linon cô’iunfla A n,

ergo lineæ a u, A u fil"! rationalc’: .- 1 - A . .
Potentid mmum commq’fimbzlmf; 7 ’ fi 0’ 1 1

(341mm a ufleOtfifi,Ïljâ-m lima A u quadrato Iineæ
fié: longitudme irgcommfirabilis, (5’ lima a: u tfilongi

tudme  commenfitmbdt: [inca a: 7.Diuïd4tur hmm A g
bifarmm a» æqualiter 17111142250 «(9’ quadrato lime

"c u.æqualeficù’dum lingam a: u applicemr parallalogrçîæ

mxmgdqîâê’sgïqîæ Mamfitf; illudfamllehgri-

71mm

à t 317A
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me? ex a un. ergo [2er 19.lima a; erit longitudim in-
commenfiraln’ln lima. 2:. Dueamur fer purifia 52,:
iffi: lima a: 7,4! C,parallela t 0,2 me x. C am igimr lima

a: ufit rationalù, a longitudim commenfii rabilie lima
c berge totumfarallelogrammum a; x dl rationaleper
2.0.Rurfw cum linea A n fit longitudim inrommëfiira-
bila linea a: 7,01401]; eflet lima A u longitudim com-

Amenfiiraèilu linea a pour» lima a ufit eider» a 7 longi-
tudme commê’fiiraêilis, ejfèntetiam lima a nm u longi-

Çmdim rainmenfùrabilesxam tamenfofitafintjzorê’tia

Jamie": coinmenjàralnles)[ùnt amen: amba a: 7,1! u ra
tionales.ergo Parallelogrammü’ en x efl medialee Rififi;

1mm lima a (fit longimdim incîrmnfierabiltz lima z n,
-grgo inlcomrnenfiiraéileefim Parallelogrammo z a.

v .Ceîflmaturfarallelogrammo ou o 7»
aqualeguaolrataumzm: uero à f

-- Ë.x, -a .
3è: acaule. uadrammçyffimèo a L
quadrant lienËia commuvneml Êr
lalnguliin a nergo quadrata me, . 1;. x
a»; fientleirca eaudem diametriï: 1 ,
fit diameter o e (fdefiribaturfi l» 1 7- K a f
1gura.Cum igiturfarallelogrammû’ ex a La nfit aquale

quadrato lima tuerie Proportionalzterfieut lima a:
ad [imam u,ita limac u ad lima Zufi’dfiCut lima a:
adlineam mita Parallelogîammum au adfarallelo-

Tgrammum æ xfer 1.6.Siem amen: lima æ u ad lima tu,

ira pafallelogrammum æ n adparallelogrammum 2x.
ergofarallelogrammorû’ a a? x medmmproportionale

: dl ne. ergoficm diflum ejl inpracedemibgæarallelo:

a v H ü

WI



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTIOR.
graminnm uiefiaquale paral- o   a ’ ’ "a;
ilelogrammo c x:[èd a l efl aguale L; îm -

s affin: amena-au Af.er- g x   à
go paralldogrammum A n efla- - 7* ra
’qualegnomoni v a me? quadra- v m

P - "Il Il
to 1;.ergo reliquum a: B efl agua-

le reliquo quadrato o- 7,50: efi, -
quadrato lima A y: dico fraierai limai A y elle irratio-

nalem. eam,7ua lima minor noeamr. Cam enimparal
- lelogrammum a xfit nationale, (97?; aguale quadratis
lmearum A o, o r, ergo compojitum ex quadra"?! lima-
rii A 6,0 y cri: rationale.Rmfm cum un xfit mediale,fitâ;

.,aguale 0371404 fit bis ex n 0,0 page idhquddfit. bi: ex
A o,’o y fietiarn mediale: 0’ gnoniani Parallelogram-

muni a: l ejI incommenfieralaileparallelogfammo z x, ei-
go (y ei; aqualia quadrara limamm A 0,0 vfimt inci-
menfiirabiliaargo lima A 4,39 v; fiim’fotemia imomniê’

flraèilegconficiemex comfofimm ex oindrai:
rationalezid une quodfit [au ex ipfis medialegçuod efl’
cô’rizêfiiraèile ei,7uodfitfimel ex’ijzfieærgd ü’quodfit

fimel ex iffis, erit eticï medialeÆrgo’ lima x v1 le]? imtio

nalie,gua noeatur lima minor a" potefia’: h.
’ a Nonagcfi mumquintum Thcorcma. l ’

Si fupcrficics contincatur ex linea rationali, 8: relia
(duo quinto,linca que: illam’fuperficié Ectcft, efl:
Oca,quç dicitur cum radonali fuPcrficœ facicns et)

tam media-lem." .1Suferficie: enim a Acontineamr ex lima rarionali «que?
refiduo



                                                                     

lineahneflration’alkz, I ,j ’
andine eamæraèzla Main, ” 9- V fi?” IF J
ergoflxerirrationale. Cô’flrua b "fini; 3’; "Il.
turquadratumnuaqnalepaé’; 1 - ’, "je a

raUelogrammoaiquadrawmo A.
nerorfaqualeiffiz mutin pro à A le? i . ;
ximo,fimiliter demôflralïimm ’ Â a - a
lineamnvfojfêfieperficieniœz: ,ÏÏ’j’Yï 71L: A à? m 3

dico fraierez: eam efifineam,’s il. . Ï Â A? asvhl)

flua dicimr cum rationalifnr- ,u- ..; -3

AaxieririmdialàRurfingemma”ï" * * d’il . ,

’î ai ’-L.IB’.ER’ 2’ X: :14 i hg

- refidiio guinto ne Adieu lineam,qiea iHanijùPetfiÇiê’ a;

- te ,eam ejjev-qua dicimrfiiciem cum rationali fiefeyfi.
Î de miam Imedialeqifit enim lima a: Il mnélailima dg,
: qua erii brigandine cô’nænfiirabilu limairationaliuzy,

caeèraem m utinpraeedentiÆt 7mm lima a u a?

longitudine incommenfutabie I n. à: l k g à,
IMMMA-Mïfititnmèame;- ’ CIT; j" ,;- Î I
çionale; , ergo paralldogra’mù’ I o ’ I A N H

’ ’ o . I .1 a ! fPerfiaefkaenstotam mediale: un 4* I»c..c:.n’.,.’.’. *".

cum enim a: x I! mediale, au».
ex quadraiie lmearumvs ego M: medialeRmfu quia
A x efl rationale,ergo illi aquale id, qualifie La ex
A o, o v erii etiam ratioizale, 0’ faunin: lima) la);
îitudine incommêfirabilis lima tu; ergopen.’6 a? in

aima paralldogrammum au eritimô’menfiralzilefab

rallelogrammoz gaga (a! gaadratû’ [break on crin

commenfurabile qiiadrata limant ergo [on au, a.)
fitnefotemia imammenfiiralrilexfizeiente: eampofitum

v . au



                                                                     

QEVCLIDIX ELE’MBNTO R.
. antiam- iffarù’ medialefid neroquodfit bic [ex i-
IPfi: (aiionaleango "ligua lima 2M efiirratzonalie: nî-
e-fe eaqaadicim cum rationalifieferficie fadent me;
(Mulemæy’folteflfiepeifiaenz-nysÆrgo [imageoient

ffiperficiem a sdllineaquadicimrj cum rationalifù-
ifeiy’îciefaciens totam medialem.   r

Nonagéfî inutqféàçtlim :I’hcdrcma’. f- *- *

Si fupcrficics contincatur ex linncalmtioinali se refi-
vd uo fexto,linea quæ illgmlfilperficiçm :Pptcfi,cfl:

ç; qu; dicitur facial; spadiali-fupcificicçq-
talmmcdiàlcm. hl l Î ., . - v l

Superficiean contineamrex lima æ. ’ a E- t fi:
rationalia me: refidaofèxto a A. 1 ;: I ’ 1
dico lineamquafotefifiugerficië g . l’ ’

èçejfew’eamqaa dzczmr faciem li .

mm mediaæperficie ranime-Ï- A. I k

dialemi Sir 1m lima calmez: Ï l
coniunc’la a u , (7 cætera flânai l,

in Pracedïtilzmxum lima «(fit

langitiidine incomenfiralailis lis .
-ma au,ergoe’g*farallelogramad,l " v . f g
mum a; erit inicommenfiiralzilt a ’ ü a
farallelogrammo 2x.-1Êrgaohii n

lima a: igamfimt raqonalèrfo-
tent-ia lama»: commê’jiirabile: , -

ergoparallelogrammum "cri: fit - x
medzale: ration: A a erit medialc. Cam igitur lia
ma a: m afin: panama»: commenfiiralnlemrr-

go



                                                                     

IX.:.7’LÏ’;’ fug-
go finit longitudim inter fi incommenfiiraëilc: : [éd];

en: lima a: u ad u mita parafielôgrammùm and?! x;
ergo a x cri: incô’menfiiralrilc iIofi a x; Confirmanr rada

figuraflua in praccdcntibm ;fimilirer frobalnmticîlpa
marri A vpoflefuferfiaê’a C:dico fraierez; camaffcflua a

diciturfizciêlr cumfip erficie mediali miam medialem:
nam a x dlmcdiale,crgo. (9* iÜi. zonale: cofipofltü’cx

guadraiie limarum A 0,0 v crir medialci Rurfia’ quoniâ’

a une]? mediale,ergo (r ei-aqualcad quodfii bien ex A o,

o un) mediale. Et 7140an . ou: aflinconzmenfiirabilc
a! berge (9’ quadrant liman": A muera»: incô’.
menficrabilia ci,quodfit bic ex A 0,0 "(on 0140117474116-

logrammum mfit incommenfiirabilc Paraüelogram-
ma z x,crgo etiam quadrant); lima A o erif- inconnue»
firaèile guadrato lima a y. ergo lima A 9,0 v crampo-
tentia incommenfierabilc: ,faciê’tc: com ofitii’ ex qua?

dram limarum A a," medialc,(y’ quo fit bis" ex
mediale:praterea compofimrn ex quadratic ipfari in.
commenfiirabile ci, quodfit lai: exergo lima nef).
irrationalu,qua dicitur cum mediali-fieperficicfaciem
tatamimedialêkffoæflfiepefdem a; C;Ergo Incap-
tem uperficiem a: B affect, qui: diciturfacien; cum filet,

perfide mediali totam medialem; I I ’ ..
. - Nonagcfimumfcptimum Thecirciria.  ’ l il

andratum ircfidui fccundum lineam rationalism-
applicatumfacit altcrum latus rcfiduum Primû.

Sir refiduam a: C,rationalù acron lima 7 a: (9* quadratoiliè

une a A agnalcficundum liman: 7 il afflicciier fard-r

A -.-...;.. , A



                                                                     

r (:EVCLIDJÏS ELEÏMENTOR.
lelogramrnum 71 fioiê’raltcrii L ’ ’ e J

latW7z,dico [imam-fi efje re-A , x p, »
fdmprimumâit enim lima .-. a a ’r
«aime; âneniê’ccr m4314 5 .3, a Ï M ’ a

qua (9*.cadcm dicimr lima cô’

iunfia, un infime charentais»
79Kergoïlima.’u;q Afin?! Ira-- I .’ i

finale: pomma minimement . l-
menjùraëilcqi 0’ jaadrato: lie 1 , .
au aificandumlineamey A limier. ’[Ëarallelogram
mu»: yl; quadrette. ucroxlinca 36 xlaqualeparaüclogra’æ

muni; a. Astotamcrgo .7 x efiaqualc quadraiic [incarnai
«usa-Asfidfarallelograinfmum.y’ccfl aqualc uadran)

lima a fifilr’quam ergo en cjlaqaaleeiflaa fit. bien:

une: cama quadrata [incarna a m afin: aqualia et).
guadfit èùicx a in,» 6,0 qaadrato lima a fiferi72’..Se;.

(manade ne bifariam (arqua literinzpunâoüxy’ a

piffa 1 ducamr lima 7 afarallela lima y f, ergo ami;
gite ex parallelogreïmis 25,11 efl agaale ci. 712ml fiefi-a

me! ex; tu! a. Et 7mm que; drata limaram a m c
fient rationalia, and»: ouatinai; agaalecfl’farallelo
grammiï 7 A,ergo 7 A dl rationalc. ergo. lincay a :7? ra
tianalis longitudim commenfm’abilis lima 7a. [(10’me

guanian; id yaodfigèigagçg un Æ cfl medialesergo (9’ il

li aqualc mmfe Parallclogrammum (A, crie medialc.
ergo lima (a fiïrar’ionalis longitudine incommenjù-

rabiliiïlima 7aÆf’7-noiiiani aaadra’ialinearmn a: Un B

fitht’fdfiâfidfiflid-Mflû quad fit lis ex am ,6 medialc, "a

ergo quadrant limaram a un; ,6 fient incommcnfiira-
bilia

V



                                                                     

,ÏWLIBER X. 2’ zzz
billa ei,quodfit la; ex a a 4E]? autê’quadratic huma

a: m c aquale parallclogrammnm 7 Aiei ucro quodfit
La ex a u,u Cagnalc z A,crgo 7 A cri: incommenfiiralzile
z Lergo (9’ lima 7 a cri: incommcnfùralzila [ongi- .’

cadine [inca (infime amen: amba rationalee. ergo [i-
ma 7 a; afin: rarionalespojtemia tannin: commenfii
raèilcs, a" lima 7 a cfl-refidunmfer 73èdico pirata-ca
effifrimum refidumri. Cam enim Quadratorum [inca-
rnni a m 5 fit id quodfit ex a un B medium proportio-
nalc fer [emmafofimnr puff fifi: autem qùadraio [i
nca a: n,aqua[e pareillelogrammnm 7 Lei nero quodfit
ex a: m C aquale 1 A:qnadrato ucro [in ca a B aquale a A,

ergo inter farallclogramma 0,: A mediumproportio-
nalc cfi r ALcrgoficuc 7 Ç ad r Mita y A ad m.Sedficat. 71

ad y A,ita lima 7 x ad [ineam y u :jicut amen: y A ad x A,

ita lima nil-ad [imam a, afin" ergo [inca 7 x ad [imam
v pi,itd.lima i n ad [imam x dergofarallclogrammum
ex77 m n e]? qui: quadrato y a, oc cji quarta Parti
quadrati [inca z 14.5: gnoniam ouadi-arum [inca a a (Il
commcnfiirabile quadraio [inca u gaga 0’ 7 0; crie c5

menfiirabileipfi x À:ficùtdlltem 7 o ad: Â,ita [inca 7 a
ad [imam x wergo [inca 7 x cri: longitudim commenfie
médis [inca a wergojicr 18 .[ima ynflm’ potefl,qnam

[inca a n quadraro [inca fiblongimdzm commenfiira-
biliaÆflamem [inca 7 u long-badine commenfiiraliilia
lima rationali 7 imago [inca 7l cji1 rcfidaumprimnm.
Ergo quadratnm rcfiduijêcnndum [imam v rationalem

afflicamm fêtoit alarma [ana rejidanm primant.
N onagcfimumoétauum Theorema.

Il



                                                                     

.EVCLIDIS ELEMENTOR.
andratum irefidùi medialis primi fecundu’m ra:

tionalem applicatumfacit altcrum latus rcfiduü

facundum. ’ - aSi: rcfidunm medialcprimnm a: B,ra- .. p a
tionalie ucro 7 a: et quadrato [inca
a c agualefècundum [imam 7 a 417

Pliccturparallclogrammnm 7 1, fa
cien: altcrum lama 7 (dico [imam
7 z cf]? rcjiduumficüdunz. Sic enim

[inca a c [inca conucnientcr tarifia
a largo [inca a 14,5 ufiint mediales
pomma tantum commenfiiralrilc: à 1
rationale continente:.Et qua drato [inca a u aqualefè-
cundnm [imam 7 nafflicemr 7 o fiaciens alrcrum la-
ne; 7 x:quadraro nero [inca u a agaalc appliquer x Afi;
cien: alternm latta a nanti ergo 7 A cfl agnalc amie-
La; quadratie Iimarnm a au 6,71m fient medialia in-
rerfè commenfùrabilia. ergo Üfarallelogramma 7. a,

x Afin: medialia inter fi commenfieraèiliaargofer 16.
rotant 72; 4l trinque 7 6,: A commcnfierabilcœrgo- fer

corollarimnur rouan 7 A dictant medialc. ergo [inca
7 a c]? rationalie [ongitndinc incommcnfiirabiln [inca
7 filer 23.15: duoniam 7 A cfiaqualc quadratic liman?
a m C,quadrata acro [incarnm a u,u 5 flint agualia ci,
guodfit [à ex a 14,11 car quadraro [inca a C lier 7.2.. qua

drato ucro [inca a A cfl aqualcfarallelogrammum 7 c:
reliquum ergo nenni: id quad fit [à ex a: u C cfi aqua-
[c refidnoparallelogra’mo z rufid id quodfit bic ex a: a,

a Æ dirauonaleargo z A cri: rationalc,ergo lima (a d?

ratio-

J’ 3. 7V7ïvlfi

E gin;



                                                                     

L I B. E R X ; . m.
iationalic (ce longitudine cô’menjiiraiilù [inca 7 a fer

zx.Cnm igimrparallelogrammum 7 A fit medialc,pa-
raflelogrammum «en z Afit rationalc, ergo fiant incô’e:

mê’fiirabilia : ergo (r [inca 7 a eritlongitndineincom-
mêfiiralzilic [inca z uæ’ïfimt amba rationalc:.crgo [i-

nca 7 z cric rcfiduumdicofratcrea eflè rcfiduù’ficnn-

dam. Secetur enim [inca (a [ifiiriam (aï agualitcr in
purifia na quo 11102670 Parallela ad [imam 7 a ducatur
[inca y ;.ergo tamia; ex (a: A q? agualc parallclogrd-
ma ex a un c.Et gnoniam guadratorum [inearum a a,
a Cmcdiumproportionalc effid quad fie ex a 1,: e, ergo
Üparaflclogrammomm 7 0,: A medinm frofortiona-
le eji v A.Sedficin 7 a ejiad y mita [inca 7 x ad [imam r u:

fieu: aman l A ad x Mita [inca r n ad limai x infant er-
go [inca 7 x ad [imam y mita [inca in ad [ineam x der-7
go Parallelogrammum ex 7 m u efl aqnalc qiiadrato [i
nca I me» cflfluartaparti quadrati lima: n.Scd1M-
rallclogrammum 7 o eji commê’fùrabilc if]; x Mergo a!

[inca 7x [inca x a cri: commcnfiiraliilic longitudinau-
gofer18elima 7 uplwponfi, quam [inca z in quadrant
lima [ongitudinc commenfiiralzilic: cfi autem [inca
(a, qua dicitiir cô’nenicn’ter innfia aimenfii raidie [on-o

gitudine [inca rationali Marge [inca 7 a c]? refiduù’fi-

œndum. Ergo quadramm refidiii medialisfrimi en.

Nonagcfimumnonum Thcorcma. Al

Qtladmtum rcfidui medialis fccundi . facuhdum ra
t-ionalcm applicatum,facit alterum lattis refr-

vduumitcrtiuùma 7 . - . . ’

à Il
V

M-



                                                                     

a -EVCLIDIX ELE’MENTOR.
Si: [inca a C rcfidunrn medialefecù’dnm , rationalic nervfit

[inca 7 A: (9’ quadraeo [inca a: a aqualcfccnndnm [incr’i

7 a applicetnryarallclogrammam 7 c facien: aliernm

[aux 7 a: dico [imam 7; elfe rcfi .7 5 . a 1,
du)» tertinm.Sit enim [inca a [a Ï 3 A y l ou,
[inca conucnicnier innfiafi user ’ ’ ’
go [inca-.uyufifiint medialcipo-
tentia rancune commenfiiraliile:
continente: medialc (’9’ catcra,

ne in proximo ihcorcmatc. a. i
[inca 7 u c1? rationalic lô’gitiedinc

incommcnfiiraliilis [inca ratio-e
nali 7 mer amigne ex (a: A efl agnalc Ei,7ü0dfit ex
a u,u C:fcd id quodfic ex a u,n A ejimedialcxrgo id quad

fic in ex a in,» C effetiam mediale:ergo (’9’ rotant z A dl

criam mediale.Ergo [inca zig cji rationalii (7 [5girndi
ne ineommenfiiraiilic [inca 7A.Et uoniam [inca a l,
l B fântlongitudim incommcnfiiraZilcsargo a qua-
dratum [inca a u crie incommcnjùraizile faralIelogram
mo ex a un mfid quadrato [inca a infime commenjiira-
[alia quadraia [incarnm a m B:para[[e[ogranimo ne-
ro ex a: m C cjl commenfiirabilc id,quodfie bic ex a 11,154:

ergo quadrata [inearum a m afin: incommcnfiiraliig
lia ci,quodfit la; ex au C. ergo (9* en aqualiaparalle.
[ogramma 7 A; A flint incommenfiirabilia: ergo cr li-
nca 7a cric [ongitudincincommê’fiiraliiln [inca a a , (y

fient amine rationalesargo [inea7zeji refiduum: dico
fraierez: 47è refiduum tertium.Ciim enimfii commen-
jùraiile guadratù’ [inca a: I,[70C (fi 7 a, guadrato [inca

- fi il,

à 8 g 09.



                                                                     

in ’* ’g*,1 r y; 1,371511!- ï ex :3; î. ",2 v Il;

en ,[ioc cf? parallclogrâ’mo in targe Ü’linea7 xleiitlon

gitndinc commê’fiirabilti [inca x a. Eadcm raiione qua

ufifiimm in fraccdenti,proba[7iiur farallelbgrammiï
ex 7 m a cf]è aquale guadrato [iman idiot? cf!- quarta
Parti quadrati [inca z u.Ergo [inca 7 pirateritlilwflna’
[inca z a guadrato [inca [Mi longitudine commenfaraæ
biliney’ muera ex [inca 71g, a a efllmgiiudinc comme»

fierait-[i5 [inca racionali 7 a. ergo [inca 7 z ifl refidumn
icrtinmÆrgo oindrait? rejidni medialisjècnndi (in

,I a ’ Ccntcfiinum Thcorchm’a.) ’ M - t. * it

Qtiadi’atum .lineæ minoris fecundum rationalema
applicatumfgcit altcrumlatus rcfiduü quatume.

Sir [inca minora C,rationali: ne Ï. ’
ro 7 rufiamdnm 784m ana-4 ,- r a tafia a p.
drato [inca a [à aquale affilia il ’ L
atarfarallclogrammumqêz, A ..
fiicicns alteruim [aux 7 z:dieo I ..
[incam 7; ’eflè refidnnm gnan --

mm. [Sir enim-[inca se Bilinca -: * -* - ’ 4 ’ Ï " .
conncnientcr innéia .Cn,ergoi 5x n - -’ ’s ’ 4 e 7.

[inca a: 11,6 ufiinifotcntia incommeîîiraiilcsr, facienies -,

compofitiicx quadratic iffirii racioknalcrid nier-o and
fit ex ipfigmedialcgëai catcrafint ne in fraccdentiiiae
ergo tommparallelogrammnm’7 A crir rationalcargo
(j [inca 7 n eritrati’omlic [ongitudine commenfiirabi-ii

[a [inca 7 mEi gamma-quad in ex a in C afin-e.
dialc,ergo (7 illi aqualcfarallclogrammii Z A crie nie-6
dialc.crgo [inca la cri: rationali; [ifigitiidim imô’men-i

u a;



                                                                     

.ZEVCLID..I:S ELEM ENTo;R.
fierabilic [inca 7 a:fed [inca [p.444
7ncjilongitndim commenfic r. 1. je. P *P
raidie [inca 7A.ergo fer :3. .L -
ml 14-an [inca 7 a cri: [on ..
gitiidinc incëmcnfùralzilii [i- «-

ma z ufidfiim amba ratio: --
maki, ergo [inca 711,2;A [nm -. r. . e . ,
lrationaIcsjioicntia’iantii câ- "se z: * * a a
menfiiraèiles. ergo [inca 7 ( crie refiduumdico frater-Â

ca c7]? refidunm guarana; enim [inca a 11,: Cfintjlo
tcntia incomrizenfieraiileàcrgo Ü iffirnm quadrata, a
[me dalla aqualiafarallclogramnia 7 0,: Afin: incô’- . -
menfiiralziliaargo (9’ [inca 7 x crie [ongitadine imam-

mcnfiiraiilis [inca x n.Simi[iter oflendcmmf f4rallclq- 1 1
grammum ex 7 x,x u a]? agitaic quadrato [inca y a,[)oç
dhamma Parti quadrati [inea’zuiergo fer x9.[inea
7 a poteritfliia,qudm [incagii gnadraro [incafiii [on-5.-
gitndim incommcnfiirabilaœ’y e]? rota 7 a [ongiindine

commenjïiraleilic [inca rationali 7 n,ergo [inca 72cm.:

"MW 7144W". Ergoancdwîlim mieôrù (ce?

Centcfimumprimum Thcorema. ’

(Lliadratum lime-x cum maman fupcrfiçicfadenî
totammedialcm Façoncïiim tâtiofiàlem appli
èàtùm,fàcit altèrum lattis rçfiduum quintum. j

Sir[incamon.rationaltfitfeaïciefacims..t0!an3 nidifia".
«Nationale mon cafecundmeamqwdrdêe lied!
a: 5 agaale affücctnrparaüelogrammnm 7 «fadât ale

«me: [me v Zadiïo [imam-r cadavre. animé-Sic

- - enim



                                                                     

4LIBER ’ x. J. . ,24
enim [inca à 5,[ima eonacnicn 7., I r en .
liter tarifia u. ergo [inca . a un a i
fientfoicntia incomenfiiraiiles f; A i i * a 4
fidcntescomfofimm ex qua-7 il
drain iffiirum mediale:id uc-

ro quad fit ex rationalc.
fiant enim anima eo modogieo I r cr -
infraeedê’iihmer o totnm7 a; ’ 5218;; .’ v A,

ceritmedialcargo ’nea 7a crie N. i v- 4* -; Ë ° Â. a"

’raiionali’c [ongitudine incommciyiiraiiliclinea a: 0

amigne ex pamllelogramniir a in un) rationalearga
(9* miam (A cric etiam rationaleargo 0 [inca z u cri:
rationalic [ongimdim cômcnfurabilic [inca 7 JE: gno-
niant .7 a. alimedialefarallelogramummro A ratio:
nale,ergo 7 A,Z A finrimommcnfiirabiliawy [inca 7 pi
crie longitudine incommcnfùralailù [inca zwafimr
anilra r4:iàna[e:,erga [inca-7 du: fini rationalcefo-
renfla rancune commenfùrabiles. ergo âme: 7 z cji’rcfiï’

dunm.dieo fraterca cf]? rcfiduum quintam:fimi[iter
enimprobabimhaparallelogra’mü ex 7 m a cjfi agna-

[e quadraio [inca y [glace cflfiaariapafliqnadrati li;
ma z u.Et quonià’quadratii [inca a u,[20e di,fara[[c[oï-

grammîi 7 Q 9’? ineïmcnfiirabile quadrato C «Jane eli, a

rallclogrdmo ou, [inca- 7 nerirbngitndinc incom-
menficrabilis limai: u.crgojier 19 [inca 7 u mjiotefl;
gnan: [ineaz u quadraiolimafiii [on ne im imam;
menjierabiln:e’91r.eyi-conuenicnter ian [ineazulon ”

e radine commenfiiraiilic [inca-7 marge [bien ’ 7:; effri-

duinn animant; Erg-o quadrant): ac: 4



                                                                     

EVCLIDIS EIJZEiMENTOR.
Ccntcfimumfccundum Thcbremzi; ’

Qiladratum lineæ cum mediàli fuPcrficiç facièntis
totam medialcmfccùndumiratiomlcig applicag-
tum,facit altcrum latu’s rçfidiiuim’ ’fcxtùm. I

Si: [inca cum medialifiiferficicfaciê’sf rotant mediale. de,

rationalis ucro 7 Aficunduni miam guadrato [inca a ,5
aquale appliccturparallclogrammnm 7x1 faciencalrcr
rnm [aux 7 z. dico [imam 7 a cflc refidunmfixmm. Sir
enim [inca aislincaconnenientcr maïa si i,ergo [inca
a u, a afinifotentia.incommenfnrdbilcx,flcienres coni-
pofitnm ex quadraii: ipfirum mediale, id acre quodfit
ex medialeyraeerea incommcnfiiraliile compofitiï
ex, indium» ifjaram (1;,qu exipfixifiamïcatcra
ne in Pracedcniièm. ergo nenni 7 x crie media[c(7nia
eji aquale comjiofito ex. quadraiis liman? a a,» C, quad

eflamedialeifirgo lima 77 a me rationalicslangimdim
incommcnfiirabiln lima 7 a: fimilirer parallclogram-
muni z A cri: m’ediale. ergo (9* [inca z a crie rationalis

longitudine .incommcnfiiraiilia [inca 7.41.15.: quoniam
compofltum ex quadratic [incarnm a me ri. efi incommê’

flirabile ei,qaodfit [a ex a m cargo illic aqua’lia. 7 A,
(A crient inciïmenfiirabiliaargo (y [inca 7 (a; a erû’:

longitudim incommcnfiiraliilcrfienrawcm amba a. ’
rionales, ergo [Zinc rationalcspotcntia tanidni commen
friandes. Erg-o lima. 7 z cri: rcfiduii:dicopraierea cflë
refidunm fixeùïfidi catcra ne in fiperioribmi Et quo-e

niam [inca a: n,C Ifùnt forentia incommenfiirabilcxar-i

go quadrata iffirngnjùnt incommenfiirabiliajiorcfi,
i[[ic



                                                                     

*. .1. .LIBBR x.z f. a u,
inù aqualia 70,): Aargo (9’ Ï
[inca7xlincaxn cri: [ongi- La Î .fi fr fin a»,
cadine incommcnficralzilikf- J ’ i
ont in figerioriim demqn- ’
flraiamrfaraflelogrammo-
mm 7 0,: A [’er mediumfro-

fortionalc margofcr Lydia . 7 I
-ma7uf[mPterit,un;liy:gr l 2 f 7 w n
ma ne quadrato [infafiii [ongitxdim ineommcnfii-
rabdinü marra ex gifla 75;, a cji Comice?
faraÆIielinea 747mo 7d.erga[ined. wifi-filament
fexæmÆrgo quadrature: (px.- Î " i * ’ le 7..

" .Ccntcfimumtcrtium Theorcma.’ a

ina rèfiduuïm. èiufdein ordims, h . ï. 7 1 7 A 7 A I ,

Sic. rfidgnm «Acuifii [in ca commcnflraiiliælongimdim

AXÂitB A infant mfidamîaordinikenflamma: (a radium- «a - e i. 7 - ’
a A. Ci? embléma- a’Cjitre- 7’ i Î A il ’ 3

fidn’iijt [inca ci commencer. me aga; [inca ’u e,

flafla?! rationalcijioeentia tantum commenfiiraiilee’:
fixé; fient [inca a: B ad [imam 7 agita [inca [à ç ad limai

a! z:ergoficnr imam ad unnm,ita omnia ad omnia Fer
Iz.5.EritergofiCüt [inca a a ad [incam 7 fl,itd iota [i-
7184.4: z,-ad miam [imam .7 2,6; [inca 5 e ad [imam a z.

ergo fer 10 [mimJima a: a crie commenfiiraèili: longi-
tudine [inca 71,69" [imam [inca a (fiel [inca au et? ’

rationaliiargo (a [ima7 ê crie rationalirfimilitcr en

. KK

Lina-rendue.amarinais mamaliga



                                                                     

7;; EVCLIDI’S ELEMÏEÏNTOR.
[inca a a cric rationalisant à G r i"
[inca 5 c cui dicommen ? à 3
fieraliili: efieiiam rationalixtjëd anoniam eflficnt [inca
a c ad [imam ce aira lima-a a. ad [ined gagea-[inca 5 ç,

ufiintjaotentia tamtam commenfiirabilesxrgo a [i-
nca a 2,7 Zfùntjlotentid tannin: commenfiiraèileeara
go [inca 7 A eli rcfiduii. dico fraierai ejfi rcfidmï ciuf-
dem ordini: enim Ü [inca «a. Cam cnimfit in modo
.diximm [inca a: t , ad [imam 7: ira [inca [à e ad [ix-
«.ncdn-z;ergofcrmutataprofortiomficm a c ad ,3 e,ita
r7 a aida! aglinca ameniez: 21mg? flac guano lima «Gant

quadrato [inca fila [ongit’ndinc commenfierabilicmut

quadrato. [inca fiii’ [ongitadine incommcnfiirabilisfi

guadraio [imafibi ,[ongiiadinc commenfiiraiiln, ergo r
Ü [ineàï7tZÏrbicflflaa anamklinea in? quadraro [incaM

filai [ongimdim commcnjiirabiliifcr Ilecqnidemfi [i-
nca a e [ongitadinc eommenjiiralzilie [ineafropofiea
nationalianmlincau ifirlongiindinc-commenfirabiln
[inca 7 z. ergo fer 12.. etiam [inca 7 a crie’lnngiendine a

menfiirabilùfropofita rarionali. ergo utraqne [inca a C e
,7 a cri: rfidaumpiimù’flgidfi lmcageqfllongitiidi
ne commeigfnraiilia .[ineaxprafofita’ rationnai; a; [inca

a effilongitudinc cérnmenfiirab’ilik [inca a (aga lima.
«ne cric ciiam longitudimtcô’mcnficraiilùfropoflta ra.-

tionaliœ’y’ mnautraqiicrlined 125,7 wafitnfiidmfiè

candiqnôdfi neutracx. limât une; crialdægiwdine
commenfiirabilufrofofiea ratiwalimemra etid ex [in
mie-7 2,42. eriel:ropofimirationali.[ongùmiine comme»

fluidifier 135ml tanniwidxzimncwraguc [inca-a;

.. L 7 A



                                                                     

x x.,ii A .. v il 7.16I 7 a cri: rejidnnm reniant. wdfi [inca au flafla]!
guam [inca a c quadrato [inca fibi [o’ngimdirie imam-

- mcfiraiilic, fimiliter (9 [inca 7 tflncfotcrit quant [i-
i man zqnadrato [inca filai longitudinc immenfiiraë
harper m0 quidemji [inca a: e criiIongirndine coni-
mmficmbdis [inca rationalifimiliter (9* [inca’7z crie

cidcm mmmenfierabilis. wfic crie nirag; a 5,7 A reji- a
du»: qua rrii:ji:ucro [inca C c cri: commcnfiirabili: [on

gitndinc rationali,jimi[itcr (9*[inea Al, (9* fic crie
titrdqtleafi,7â .rcjidnnm animant .fi nero marra ex
linei; a: c367 «cri: [ongimdine commcnjùraiilis rationa»

,[i,fimi[itcr matricez: [imis 7 a, A z cri: eidcm commen-
fiiralzilis: (9* fic cri: utraqae a 5,7 a rcfiduumfixtum.
Ego [inca 7 a crie rejiduii einfilê’ordini: mima a 5.,

ï Centcfimumquartum Thcorcma.

Linça commehfurdbilis refiduo mediali, CR ô: ipfa
lrcfiduum mediale a; eiufdcm ordinis, 1

Siircfidnnm medialc a C,cnifir e .13 I ’ l t
commcnfiirabili: [ongitndi- ’ - 0 ï ’11
ne (9* Forcmia,fiucpotcntia tanin»: [inca 7 Adieu 7a!
cflê refidnnm medialc (9* cinfdê’ordini:.Cum enim a a

fiercfidnnm medialefit ci connenicnicr innéia a cargo
[inca a: c,c æfiint medialcspotcntia tantnm commcnfn-
raides. Si: aurifient a C ad 7 agira ,5 t ad a z.fimi[i ra. 7

4 donc ana in praccdê’ii nfifiimnc’, [inca a a crie longitu-

dine (rfotcntiafiucpoeeniia tannin: commcnfiirabi-
lis [inca 7 z, (9* [inca A t [inca A Lergoper 2.4. [inca 7 a
cri: medialis:(9* [inca il a cri: medialisfliiia e]? cimen-

u KK a



                                                                     

,;EV-CLIDI.S ELÊMEÎNTOR.
.jùralilis [inca mediali C,c.fi- , - w fi t
militer [inca 7 2,4 l crunt po 7 5* v2,
tenti’a tantum commcnfiirabilci: quia liaient candcni

Proportionem inter fi, quant. [inca a ç,C aquafiint inter
ficomm’enfuraliileïotentia tantur’nargo [inca 7A ci?

refiduum medialc. ico Pratcrea cf]? eiufilem ordinic tu
in; (9* a C.Cnm cnimjitficut [inca a c ad [imam A s,ita
[in ca 7 z ad [imam A zfidficut [inca a t i ad [imam a a,
ira quadratum [inca a t ad paraüelogrammum ex a t,
ne fer 1.6:fieut autcm [inca 7 z ad [imam a Lita gua-
dratumlinea 7; ad parallclogrammum ex 7 (,4 z.ergo
ficut quadraium lima a: e ad parallclogrammii ex a 1.,
fi e,ita quadratum [inca 7: ad farallclogrammum ex
72,1! (.Pcrmutata ergo froportiom fient quadratum [i
nca a e adgnadcarmn [inca 7 2, ita 1paraüelogrammum
ex a «,5 a ad farallelogrammii ex 7 (,1! z.Sed quadra-
ium [inca a c dl cô’mëfiiraèile quadrato [inca 7 «quia

[inca a a cfl commenfitralilic [inca 7 z.) ergo (9*farailc
[agrammum ex a: t,Æ a cri: commenfitraèile parchlo,
grammo ex 7 z, a z.crgoflparallclogrammü ex a gfi s
cfl rationale,etiamfarallelogrammü ex’7 La a crie ra-

tionale:(9* tune attaque [inca a: 5,7 a cri: refiduii me-
dialejirimumji uero paralleligïammum ex a ce; cri:
medialc,etiam12ara[[elogrammti ex 7 (,n a erzt media-
[eper corollarium nectarine incague [inca a: 5,7 A cri:
refiduum medialefitundumargo [inca 7a cri: rcfiduü’

mediale eiufilem ordinicHoc theorema cïccftii eji uni-
ucifizliterfiuc [ineafit commê’fitraliilu longitudine (9*

potentiafiucfolcmiacantum refiduo mediali,’cj]è (9*
clam



                                                                     

iffim refiduum mediale, (7 eiufilem Lardinio’Jdem di-

cmalum de tribmproximtk thearematibm’.

  U Centcfimumquintum Theorema;

Lincacommcnfurabilis lincæ minori,cfl a: ipfa li-
nca minor.

Si: linèd’minora 5,cuifitcom- a Je l :
lmtnfirdbzlis 7 A. dico limai l 1. - ! A l à

l .7 Il ejfi lineam minoremfià’t

l enim «de»: 9m: in fræcedemibw. Titania») firme a: Ë,

5 «fintforemù incommenfùrdèileseqèo 01mm 7 a,

A (fitntpotemia incommefflmbzlexper u. 6. a Io lm-
iw.Rurprer zz.6ficut guadmmm lima: a: s 4d qua-
dmmm liriez: A du quddmtum linga: 7 z 4d quadrdtü’ ’

linèæ an z.’cô’iunfla ergo rofartione,ficut guadmm li-

nearum a me un! que: 1’4th lime 5 a, in, quadrant li l
1184er 7 2,1! z ad quadrant»; linm A 2:59’fermm4ta c

Proportioneficut qdadrdta liman? a ne c 4d quadm- l
I t4 linearum 72,41 Lita gu4dr4tum lima: 5 rad qua».-

dràtum lima: «(fiai quadratum lima! a a]? commen-
fitrabile gaudi-4:0 lima Il z ( 711M lima 5 1,4 z [14m aï.
manfumbilex.) ergo (’9’ compofitù’ ex 71140122103: lineæ

mm a (,5 c cri: commenfumbile comfofito ex quadra-
Il! linearum 7 a, chèd compojîtii ex quadratis liman? -

m,5 c gy? rationale,ergo (9* comfofimm ex qfiadrmis
lineamm 7 La! (triturionale. Rmfm cü’fitficm qua-
drdmm lineæ a s ad parallalogmmmum ex a ’55 t,itd

quadmmmyh’ncæ y z adpamllelogrammnm ex. 7 (,41 Z.

(flan diximæinfroximo theçrcmate)parmxmt4 cr.-

-» K1; tu;

7 Un" .



                                                                     

EVCLIDIeS ELTEEMENTOR.
goproportiomfieut’quadra n, . J, a A t ï

A . u . ’--. .tu lmea quad affairant It- r A L
nea7 Litapara . v, pgrà’mum

ex a: me. c ad paralldo ami ex 7 (,4 z.fed quadraeù’ [il

ma au dl rîmenfieraîiçe ’guadrato lima 7 (flirta. me? l-

a 57 afin" cimenjùraliles, ergo Üfardllelogrâ’mû’ ex

a se æ erit commenfùrahle farauelogrammo.’ex une. 7
’ fidparallelogrammü ex a u; i c1? "161414:35ng Pâr-

rallelogrammum ex 7 La a erit mediale. ergo limée 71,

a! z erumfotemia incommenfierabilexfiden’te: compo

flua» ex quadratiefipfarum nationale, fflWlW
uero ex i , fi: medialeafirgo lima 7 on crie lima miner.

Centcfir-numfcxtum Thcorcma. I I

Lima commerirurabilis lineæ ami rationali l’apex;
ficic facicnti tOtam medialcm,c& 8c Ïfa limes. cû
rationali fupçrficic facicns totam me ialcm.

Sieulima cette rationalifiefefitiefaciem totam made-dem
agatifit Comê’jùrabilùli- w u L u 4 s
ma main; lineà’ 7a eflê a: ’ à ’ *!
rationalifiepeficie .fldentê’mtam medialem. Si: lima
a: Æ lima conuenienter l’unfia c s, ergolima a uB tr une

Potentia incommenfùrabile: fluente: compofitum ex
quadrette: iffizrum medialeæarallelogrammiî uero ex
i fi: rationale:fiamq»m’a gela infraeedê’tièwfiimi-

luer quoque demoflflr’a’bim moflent lima ce 1 ad lmeam

c une [imam 7 z adlimam A z: (y compofitù’ ex gua-

dratis limarum a me ç :7]? commenjùrabile comfofito
ex gambade hf’neamnÇ 7.1.3! (adam guodfitex a: e35 6

en:



                                                                     

. l. 1 X. . ,, . l .118effifimiliter cornrhenfieraleile ei,7aodfit ex 7 (gal a. au.

re (yfimiliter lima 7 La temntpotentia incommenfie :1
rabilesfacieme: ea qua lima a c, 5 c. Ergoî lima 7a eri:
etiam lima aï rationalifiepeîfieje tata medialê’: l

Centcfimumfcptimum Thèorcma.’

Linca commcnfurabilis Iincæ cum mediali fu et:
ficic facicnti t’otam medialcm, lçomxncnfura. ’lis

CR 8c ipfa cum mediali fuPcrficliçV fadcns totam

medialcm. I 7 I H a I k h
Sil limammbædialifadê’reatam meublé: a: Je;
l mi et céramenfùrabe’lin a: dico limage: 7a a]; etiam li

man’s eumenedialz’fiegerfieiefaeiemem eoeam medialè’:

Sit.enùn [aux clama eîaeniè’. ; -. 4: a . . x

çflziunfiakycwfiam mm; l l W 3
m infilpefloribm. ergo’lt’mæ a 1,15 cfùhtpoeê’tia imam

menjùrabe’lesfadehteeeompqliwm ex quadratie effa-

emmèqliulejelæmmdcfie. ex :iffisjeeia’ mediale: (9’

campofitum gagman; incomenfùrabile et; quad 1
fie ex Sam amène antea "demorylratam dl lima
a: 9,: c eàmmenfieraleileelimkflmz, (a! compofitam ex
qxailmiie iffôrm a a; e commerzfierabile campofirolex
quadras. linearum 7 2,4 Cid hem quodfit. ex ce «Je c5-

menfùrabile exauodfit ex7 La Z. ergo (flirta 7 La (à
panada inranbmnfuraàilesfaeienees: cætera om-

au lytiælinvæ’aftjê 7L1! (Il fil-n
Perficiefiea’enr entamemedialem’.

" Ï Ccnœfimumoéïauurri Thcoremæ.y

si elefupcgfiçiç tâtionah (lestement fiiPcnficicsmè



                                                                     

. EVCLIDIS ELBMENTOR.
dialis,linea que: reliquàm fupcrficiem Pénil, en:
alternera ex duabus irrationalibus,aut rcfiduum
autli-nca minot. ’ . A» a ,4 .s. ’ a .

De fiipeifieie’ rationalis7 de- 7 et ç x 1,
eralaamrfiipeqïcies media-

li: ,6 a.elico [imam qua re- A v
li aamfiilieifieiê’c7 puff, ’ 7

e e alternera": ex dation: 5j: Ë
irrationalilm,aut refiduiil
au: limâ’minoremÆitenim a a a a

î"
U, .4. .

a

lima rationaliezujêoundam: quam.açualie. ufeificiei. î

a 7 affliceturfuferfide: reflangulaparalle gamma
u fifiifcrfidei uero c a! aqualii appliœmrfiifeificie: fa
’rallelogrammo u x.reliquxmergv faraudogrammii .t 7

dl aquale reliquoîfarallelogramo A Q. Cm Qu’au c 7

fit rationale, ipfiim uero c A fit mediale. , ergo. (r ne
trie rationaledffam miro i x mediale.er o liman
initirationalis langùqdim magma dei
.21: lima item-z x eritraâanalie longieadiiie mâtinai

. firaèili; eidem lima (IFÜÎ 23. ergo lima z a erit longi-

. radine incommenfiirabilie lima en?" 15.ergo lima .2 a
(xfiint rationale: pomma tannera combienjàrabilen
ergo lima ne erit reflduù’ , ueroramienienter t’ima-

fia lima x Climat amen: z e plmpotejlfluam lima z a,
au; quadrato lima longitudimfièieommenfiiralzilie; a
am quadrant hneafili longitudine incommî’fierabilù; t

Pojs’itpriiie guadraio lmeafili longitudinal commenfii

ralilimumfinota z o longitudim commenfiiralnlis li-
xearatiaiiali (urge lima; il eflrefi’dum. poignard.) ’

’ 7 7 ergo
I

,(J-



                                                                     

- LIBLER. r X. I 12.94
ergo fer 91 lima poterie paralldogrammnm A a, hoc d?
c 7 e]? refiduii. (ni-3d fi lima z a plie: Paf)?! quoi lima (x
quadrato lima fibi longitudim imammê’fiirabilù, cum

lima z ofit commenjiirabilii Iongitudim lima rationa-
liz u,ergo lima x a crie refiduum quartant. Ergofer 94.
lima Patent fiipeificiem A Mac dl 7 c dl lima minor.

Centcfimumnonum Thcorcma.

Si de fu crficie mediali dctrahatur fuPcrficicà ra-
tionalisme: duæ irrationalcs fiant, aut rcfiduum
medialc Primum,auc cum rationali f u Pcrficic fa.

.cicns totam medialcm. -
De fiipeificie mediali A 7 detraliamr rationalùfiifeificie:

5 a, dico limai ana [oteji à, ac 4,
fiferficiem «lignai; 7 fie; c
alteratram daarum irra- il
tionaliû’ , ml refiduii me- n -

dialeprimum, ml cum ra .
wtioriali fiipeificiefaciê’tem

tord medialem.Sit ratio- F à 7 ’V 7"
nalie lima; uficundù’ quant afflieeneurfipefieie:,ue

in proximodillum efl: eriefimiliter lima (a rationalii
(9* longitudim imammenjùralilie lima (u:linea mrô
a; x erie rationalie Iongitndim commenfiiraliltk eidem

(ne? lima a 0,6 x rationale: erunepotemia tannin; c5
- menfiirabilesargo lima u a erit refiduiimnlli aerô ron-

ueniemer iunfla limaZx.Lima amerri (a flue Potefl
quam lima z x, ml quadraeo lima fili longitudim com
menfiirabilimel quadrato lima filai longitudim imi-

LL



                                                                     

ÈVCLIDIS ELEMENTOR.
menfiiralilieÆt quidemfi * L - a or
limanlw fait]? quam A a

r lima: x 71441174!!! limafi U

bi longitudim commenfii
.ralilu,cii lima cô’mnien-

ter innéla z xfit longitadi L
m commenfiiralilie lima il
rationali a u,ergo lima x a erit refiduum ficiidumzqua-
re lima quafiiperficiem A o,l)oc dl e 7 fatejlfll refiduii

l medzalefrimiifer 92.Qàdfi lima (a [halicte]? gui
» lima z x quadrato lima fibi longitudim incommenfii-

rabilii, cum lima conueniemer iunéla fit longitudim
oommê’fiiraliilie lima rationali (urge lima x a erit re-

fidimm guinmmquare lima qaafiiferfieiê’A o,l)oc efl,

c 7 foeeflafi cum rationalifiiferficiefaeiens imam me-

dialemper 9;. ’

l.

flîïi 7’

Ccntcfimumdccimum Theorcma.

Si de fuPcrficie mediali dctrahatur fupcrficics me-
dialis,quæ fit incômcnfurabilis toti,rcliquæ duæ
fiunt irrationalcs,aut rcfiduum medialc fecun-
.dum,aut cum, mediali fuPcrficic faciens loran;

medialcm. lSicutinfraeedemilma defcriptionibuejiîequoque detra-
liaeur de fipeificie mediali [à 7 filierficie: mediali; 15 a:
qua C Afit incommenjùrabilie mi a 7.dico limant qua
Potejlfiiferficiem c hfflê alternera»: ’duarii irrationa-

lium,uel refidimm medialejêcundù’mel cum medialifii

ferfieiefaeientem tatammedialemÆam enim atraque
fieerfia’n



                                                                     

LIBER V X. 130
’ fiferfieie: C 7,: fifi: medialio’, a v Q

I

W

a 0 incommïfiiralnlù 15 A, Aie
bouffa x.ergo lima (0,2 xfii: °* f" 7 7. . a"
incommenfùrabilexergofiint rationale: potentiaran-
mm eommenfùralilee. ergo lima x a erie refiduumzipfi

,uero conueniemer iunllax x. lima amem 20 pluajiotejl
quartz lima: miel quadrato. lima fibi longitudim com

- menfiirabilamel lima fil: longitudme imammenjùra-
billl. Et quidëfi lima z a Plllo’llotefl, miam z x quadrato

lima [du longitudim eommenfùrabilix. Cam muera ex

(a, z xfitlongitadim commenfiirabili: rarionali z a,
ergo lima x a me refiduum terrinmargoper 93.lima
quapoteflfiiperficiem x 0,l)oc efl e 7 erit refidtmm me-
dialejêcun 611;. (MM fi lima a oplwfotefl qaamjima
tu guadrato lima fili longitudimimammenfiirabiliif,
cum muera ex au xfit longitudim commenfierabilie
rational: tu,ergo lima x a en: refidaum fixiii.Er-
go [7er 96 lima quafiiperficiem A 0,50? dl; 7 [muflerie
cum medialifiiperfieiefieien: miam medialem. ’ -

Ccntcfimumundccimum Theorema.

ergo utrague lima (La x ell-
rationalisg’y’ rationali z u lô’- la

gimdim incommenfùralzlii.
Ejl autê’fiiperficies 5 7,l)oc dl

Linca quæ refiduum dicitur,non cil cadcm cum ca
que: dicitur binomium.

Si: refiduum a C,dico a: 5 non e05 idem cum binomio. Nam

fieffifoteyiajl, Sitâ; lima rationalie A 7,ficiidum quant

A . LLij



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
aquale quadrato lima a a A V A
afflicemr farallelogram -
muni reliangulii 7 æfaciem «N r z 2.-:
alterii larm- .n a. cum lima
a 5jii refiduam, ergo lima
A e erit refidunmfrimù’ fer

97.Sit eà’uenienteriun- 7
fia c Lergo lima a m cfime rationalespotentia rami?
commê’jiiralilei, (a. lima A (lefotefl quant lima g z"

quadrato lima filai longitudme e5menfitraèilù:(g* a z,

efi longimdim cimenfiiraliili: rationali 7 ARmpror
fofitiomm lima a 5 cil linomiumargo lima A s eji lii-
nomiumprimamper 60.Diiiidatur in fiia nomina in
punfio u:[itâ; mai»: nom? A u,ergo lima au,» (.15th rai

tianalesfotemia tannin: mmmêfiirabiles, (’9’ limait:

Plie: [me]? quarra lima u cjuadrato lima fili longimo
dine commenfiirabiln,ea emâ; lima A u eji lbæiexdim

eomptenfiirabilis rationali 7 a.Ergofer u lima a un
film longitudine commenfiirabiles: ergo «le? relzqaali-
ma u z erit longitudine commenfiiraëzli: inti A ç Fer 16,7

dutfer corollarium eiufilem; Cam igimr lima A Un aï-

menfiiraliili: lima z ufit amen: lima a z rationdlùJd-
tianali: gnogue eriez u. Cam-amen: lima A (fit [angine
dine commenfiiraliili: lima (fifi: autan lima. M Ion-
gimdimimommenfiirabilis limai Lergo Fer 14 lima -
tu afin: longieudim ineommenfiiraâilesiSiim amer» l
araba rationalegergo lima-z a; cfime rationaleifotcn
ria tan mm commëfuraliiles. ergo lima c tuerie refidiiiï;

jed (lirationalix-at inodo conebijam elle lice amen: ell

l imPojÏibzle



                                                                     

L I B E R X.
impcyïibile,eandê’fiilieee [imam a]; rationalem (7 ir-

rationalem,ergo rejidimm mi erit idem quad binomiii.
Lima ana refiduii dicimr, (9* calera quinq; eam con-

.figuentesirrationales, mqm lima mediali mgmfilzi
iffie inter [à fient eadern.Nam quadra"? lima medialie

A ficundiim rationalem afflicaeumfiicie aleerum latte:
. rationalem limam longitudzm incommëfiirabilem ei,

fèaindum ail-am antilieamr fer 23. quadratii tierô re-
"fiduifieundam rationalem applicammfacie alterii la-
tM rejïduamfrimamlzer 97. guadratam mrô rcfidai

medialiifrimificandum rationalem applicatumfaei:

r31

alterum lama refiduumficiidnm Fer 98. quadratam .
uerâ rejidui medialieficundi,flcie alter-am lat»: reji-

daum tertiumper 99. quadrant): uerâ lima minorit,
. fiait alteriimlaeua- refidaam, quartant ferme. qua-
draeum aero lima cum rationalifùferficief’acieneii to-

ram medialemfacit alierum [aux ’refidiiiim-qiiintum
ferler. quadrature: liera lima eumvmedialifiiperficie’

rfaeienti: imam medialemficundumerationalem appli-
Cdtum,fdtit alterum lame refidhamfexmmfer 102...
Cam igitur diélazlatera piaffent latitudim: cm’ufgm:

farallelogrammi animique Iguadraro agada (afin
eundiim-raeionalem afflieandiflerdt; (9* afrimo la- v
tere (’9’ inter fi, ( nam arrima difierumfluoniam’

dl- raiionalii lima-:interjêmro dijfirù’rquoniam flint-

refidua non einflemordinii) confiai 2Mo: gnog; limas:
irraiionale: inter fi diflerente: eflÊ. Et quoniam demon:

firammejl refiduum-non effè idem quad linomiii: qua-

drata auxmrfidaitæ fringue limarum irrationaf

’ i e i a ” LL a;



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
lium illud confiquentiumficundum. rationalem affli.
rata, fiaciune altera laiera ex refiduie eiufdem ordinù,
cuiuafiint (’9’ refiduaquorii guadrata applicantur ra

.rionali:fimiliter (7 quadrata binomij (7 quinque li-
marum irrationalium illud confiïuentium fécundum
rationalem afflieaeafleiû’t altera latera ex binomij:
eiufilem ordinis,euimfi4nt (y linomia,quorù’ quadra-

ta applieantur rationali. ergo lima irrationalesjua
confiquuntur linomium,(y’ qua confiquû’tur re z uii,

film inter je difirentes. (Mare dilia lima 0m ne: irra
tionalesfiint nûmero’ 13 .

.1. Medialu; 10.Refiduii*mediale
2.. Binomium. fieundum.
3. Bimedialeprimum. I ’ n. Minor. n
4;Bimedialejècundum. I u. Facien: cum ra;
5. ’Maior. i , I rionali fiijieificie
6. Poten: rationale (’9’ mediale totam medialem.

7. Pater): duo medialia. r3. Paeien: cum me:
8. Rcfiduum. -. adialifiiperfia’e to
9. Refiduum medialefrimumi rani medialem. *

Ccntcfimumduodccimum Theorema.

lQuzadratu m,lincç rationalis fecundum- binomium
applicatum facit alterum latus rcfiduü,cuius no:-
mina funt commëfurabilia binomij nominibus,
a: in eadcm pro ortienmprætcrea id quod fit re-
fiduü, eundê orîincm retinet quem binomium.

fSit limarationalù a,liinominm 5 7,cuim maiuo nomenfi:
,7 a: cr guadrato linea’afit aqualefarallelogrammam

I - ex



                                                                     

, L I B E R x. , m
g ex 5 7,; (dico [imam a; ejÏe refiduü,euim nominafiiut

commenfiiralailia nomim’lue linomij 5 7, 7M no

mina [une 7 au ca in eadem Proportiomfraterea li
ma c a eundê’ordimm a" locii une: inter refidua, qui: -

binomiur’n C 7 retimt inter bi- a.

. I . F-q-O-Hnomia.Sii rurfiu guadrato li Je, A, . e ,
ma a aqualeparadelogram- a g . a a

I--I---Amum ex c- mon; igiiurpa-
radelogrammum ex :7, c (fie
iaqualeparaHelogra’mo ex C4,»,eum utrun7;jît aqua-

le quadraio lima a, efligiturfieut linea 7 5 ad liman:
Ç a,ira lima u ad limam ç: [2er 14. 6. fid 7 c e]? maior
quàm 5 A,ergo (9’ u erir maior quam ç 2.8i: lima e a a-

qualu lima mali ergo fieu: 7 5 ad 7 Mia si ad «(fer 7.
5.ergo difiunéla Profortionefer 17.5jieur 7 a ad 5 A,
ira a z ad z «fiat fieu: ozad mira 2x ad a x,(quod qui-
admodumfiai dicemm’ ad finem demonjirarionix. )er-

go per xz.5.jicue lima a x ad lin eam e x,it4 iota lima a:
adroia’z x.Sedficut z x ad mira efl7 a ad .45: (quia 2 a.

diadi xfieueo (ad (se; Otadztefificut’y aada 5.)
ergo fieu: linea a x ad Z u,ita 7 A ad A 5. fid quadratum-
lima 7 a efi commenfiiralile quadraio lima a 5,ergo
(a. quadratum linea a x Zuadrato lima: a erit commË

fieraêile Fer 2.2..6 (9’ 10 uim.Sedtre: lima a 11,2 me x

flniproportionales in continua proportion (ne modo
dilium efl. )ergoperfi’eundum corollarium .20; 6 qua-

draium lima a nerii ad quadratii lima bullait lima
a x ad lineam c x.ergo linea 0 x erit longitudim commen

flabiliellima t x: quarefer 16 lima a s erie longitudiv-



                                                                     

EVCLIDI’S ÉLÉMENTOR.

ne eommcîuralili: lima s x.Et a H
quoniam quadraiii linea a dl 5 a. ,
aqualefaraflelogrdmo ex le, . g t 1;,

l r--!----t----r------(’c 4, (9’ quadratumlinea a dl fi 1
rationale, ergo a- parallelo-- ”--’*
grammiï ex mon erie rationale. ergo fer in lima a;
erie rationali: (9’ longitudim rîmenfiraliili; liman:

quare a. linea a x, qua a e longitudim commêjii
raidie, erii etiam rationali: a longitudim commê’jii-

raèili: 5 A.Cum igiturjîtficut lima 7 a ad a C,ita
i n ad e x: (quiajiipra diéium gifleur 7 a ad a 5,ira a
ad 11,0 fieu" a ad z i,ita a x,ad e 11,) lima nero 7mm 5
fine potentia tantum eommenfizrabilegergo (y lima
Z me x eruntfoeentia tannin: commenjura iles. Et cum

fitficue 7 a ad a 5,ita en ad c x,ergo eô’uerfi frofortio-s

mfieut A c ad 7 «ira c n ad z and? permutaia propor-
AtionejieuM 5 ad i x,itd 7 a ad z iufl’d lima A 5a a flint

longitudim commenfiiralilee, (ut modoprolatum efl)
ergo (9’ lima 7 a; xfùnt longieudine commë’fiiralile: :

fed lima 71LÇfl rationalie,ergo (y linea Z x erit etiam
rationalimrgo lima z m xfimr rationalespoiê’iia tan-

tam commêfiiraliles. ergo lima a t en? rqlïdlmma m5146
nominafimt commenfiirabilia nominibua binomij (9’

in eademproportiom.dieopraterea illud refiduum eflê
eiujdem ordini; ouin: (r linomiii.Nam lima 7 A plu:
ratafia». lima 5 a au: gmdrato lima fili longitu-
dinecommenfiiraliliimut lima incommenjùraôilùæ’y’

quidemlima 7 a pluepoeejifluam 5 a quadrato li-
neafili longitudim commêfiiraliliifimiliter (y lima

Z x
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" g iplmpoierit quàmlimau quadrato lineajilii com;

menfiiraliilie longitudine fer-15E: quidë’filima .7 A efl

longitudim commêfiiraliilu lima rationali, cum modo
probatumfit limai 7 au a cf]? longitudine commenjù-
.rabiles, ergo fer n. etiarn lima z x erie-longiiudzm com

menfiiralilu lima rationali : tune igitur lima 5 7 erie
ibinomiumfrimumfimiliter (y lima go erit refiduum

jjzrimiiÆM-âd fi lima C Afuerii longitudineeommenfii-

rabilie. lima rationalifimiliter (7 limas x erii ad; e5-
menfiiralilixtum ergo linea 5 7 erit binomiu-mfêeun-
dum,(y’ lima a; refiduumficundum. (Mâdfi neutra
ex; 7 au: 5 fiierii rationali ’eommenfiiralailuJimiliier

, muera ex z a; x crie eidem commenfiirabilii, rune crie
linea 5 7 binomium ieriium, (7* lima z ç refiduum ter-
tium.Qu-ôd fi lima 7 aplwfotejl me»; lima 5 Il guaà

drato lima fili longitudim imam menfiiraliln, [imita
liter (9. lima z x plus poterie yuan: a x quadrato li2
ma filai longitudim incommenfliraliliâfer 15. Bigui-
demfi lima 7 a fiierit longitudintê’eommenfuralziliili;
inca rationali;etiam lima (à erii eidem’ emmena ne,

ladanum erit lima 5 7 linomium quarium, (9* lima
a; refiduumquarium. (MM - fi lima a fuerii ratio--
nali commenfiralilisfimilirer lima- c x erii’eidem
tommenjùraliilügiune lima . 5 7 erit binomium quiniiî:

(y-linea :2 .refiduù’ gainai”.de fi muera ex 97 m5 a
erit rationali emmenjùraàilnfimiliter-neuera ex’ (x,

.11 u. crie aidemieotùmenfaraliliuun’e lima5’7 erit irien?L

miumfixiumgyi lima z s refidiiunifixtum. Ergo" lima
g fieri: refiduumxuiiç: nomina,mmfze z a; x fleuronn-

t i ’ MM



                                                                     

EVCLIDIVS ELBMENTOR.
menfiiralilia: nominilzua lainant!) c 7,nominiliue inqua’

l 7 .11,ng 5:(9’ [tintin eadem froportione, (9’ halent eun-

dern ordinem (y loeum inter rifidua quem binomium
inter linomia. Numillud dieamue quomodofiaificut
linea a z ad line’am,z (in li- A à, ’ I ?

ma z a ad [imam c x.lima 1 3 t 1;
7 A e]? maior lima 5 imago. fi . . . 7
(9* lima a z crie maior lima (a. Detraliaiur de lima a z

aqualu lima; ifiuafitz Ver 3.1.Ei reliquafii o A.ergo
linea O A erit minor quant lima a (quia a a eji aqualie li
mie nm (fiatfieut 6 and a Lita z e ad z x fer 11.6:ergo
fer connerfiim proportionemfitut oz. ad 0A,itd 2x ad
ze.Ergofer eueifiimfroforiionemficue lima o zad’A a,

, hoc ejl ad ei aqualem (z, ira lima; x ad e x.

-. Ccntefimùm’decim umçcrtium Thcorcma; I -

thadratum lincæ rationalis fecundum rcfiduum
i applicatum,facit altcrum latus binomium,cuiusl

nomina funt commenfurabilia nominibus refi-
idui a: in cadcm Proportioncrprætcica id uod fit
binomium CR eiufdê ordinis,cuius 8c: rcfi uum.

Si: lima rationali; a,refiduii ae- . P ’
,rôji57mzy’ quadraro liman fi

zaquale id guod fit ex 5 aux a: x E
drag»? quadratum lima ra- - Wh-g
fionalieafêeundiifm refiduîi 1 v a ., il e - r. 4
applicatumfiiçiralteruin - la "in; Q salin [bah n 5]];
linornium ouin: nominafimt "tomaienfirabiliajnomè-
nille: iffillifi a (afin eadem mfortione: a lineà’ ne

; ’ ’ w i cflè

av if

I



                                                                     

L .1 B’E R" ’ x; v’ î i f r34.

eflê eiujdem ordinii linomiumxuim 0 Î: li efl refiduii. .
Si: lima c Il lima cô’ueniê’ter iunlla a 7, ergo lima c 7,

A 7 flint rationalexpotentia tantum commenfiiralileei
(9* quadraio linea a: aqualefii paraUelogrammum ex
B 7,u:fid quadratum lima a ejl rationale, ergo (9’ fa-
rallelogranimum ex 5 7,: ejl etiam rationale: ergo (34
lima u erit rationalis Ion ’tudim commenfiiraliili; li-*

ma c 7. Cam igiturfaraïlogrammum ex 5 7,1: fit a4
finale ei quodfie ex 5 11,2; o,ergofieue :7 ad cama x a.
ad mfid c 7ejlmaior quant 5 a,ergo (tr lima» a erit i
maior guam u. Si: lima u aqualis lima x cargo lima x s
erit raiionalie longitudim commêfiirabilzo lima 5 7 fi-
cii: (a! lima a: (y eumjitfieut5 7 ad nuira ne a ad x i.-
euerja ergo proportiom fieu: c7 ad a 7,ira x a ad c lfiat
fientai 0 ad 1. Lita lima a a ad e z, (guod quemadmodum
fiat, dieemua ad finê’ demonjiratiom’e. ) ergo erii relique;

a z ad reliquarn z Mime tara x a ad tord 0-. fer 19.5,lioe
gifleur 6:7 ad 7 afid linea 5 7, 7 nfimtpoeentia tantii
commenfiirabilemr o (9’ lima x (,2 ("une pomma
tannin: commê’fiira ile:.E: quoniam ejifieut’x o ad a a,

ira x z ad z o,fid (9’jicut x a ad a aira a (ad z e,ergofieue

x z ad z 0,ita z a ad z aquarefieutfrima ad «marmita
quadratumprima ad quadratum fécundaxrgo’ficut

x (ad z i,ita quadratum lima x: ad quadraium lima
u:fid hac quadraea flint commê’fiiralviliafluiai lima

x 2,! 8 finepotentia commenfiiralilee. ergo lima n (,2 c
flintilongiiudim commenfuraéiles. (ligareperfêeundâ’

fartent 16.limaix- m (flint longitudine commenjiiraliis
lexguareper eandem 16. (pi lima x 2,: cfimt longitu-

MM si



                                                                     

a EVCLIDIS” EL’ÈMENTOR.
dine commenfiirabilexjed li- a i ’

l---l--!---I--l.ma au efl rationalie longi g, . à, , . . 7 7
indiizeeoMmenjitmlzili: lima xe- S
C 7.ergo (5R lima ne erit ra.-

tionalii (9’ longitudim com- ’
menfiiraliilis eidem 67.15: guanid elijieui lima 5 7 ad

7 Julia a; ad z 0,[rermuiata ergo froportionefieur 5 7
ad a; Lira 7 a adz o:jêd lima 5 7 eji longitudim commê’

furaliliif linea x Z. ergo (9’ linea 7 A erit longitudine eô’

méfiiralilii linea z ofid lima 7 .n ejlraiionali5,ergo
lima! cerit rationalu:fid (y lima 5 7,7 afin: foren-
tia tantum commenfiiralrilemrgo (9 linea a a; a [une
rationalexpcitentia tantum commenfiiraliilesÆrgo liè-

nea x a erii linomium, ouin; nominafiim commê’fiira-

billa nommions refidui,(9* m eadem Proportiomdieo
praterea illud binomium efle eiufilem-ordinis ruinez?
refiduum c aNam fi 5 7 flue pardi miam 7 «quadra-
to lima filii Ion itudim commenfiiralilii,etidlinea il;

forerirflue quant z a quadrato lineajili Iongimdim eô’

menfiiralilnfer 15(Cmôdfilinea e 7 fueriilongitudine

remmenfiira du linea rationali,etiam liman z en: ei-
«dem rationalieommêfiiraèilii longitudine fer inquia

lima 5 7,n zifiint-longirudine eammenfiiraèileezyi fie
- erii lima c airefiduumprirnum , (9* lima x afimilit’er
u binomiumprimumfimôdfi 7 afuerii longitudim com
menfiiraliilii rationali,eiiam lima .26 erii eidem lon ’

tudine commenfirabilu:(9*fic erie-linea .5 a refiduum

(fieundum; (y limai: (binomiiificundii. (hadji neu-
- ira ex 5 7,7.nfiierie rationali .eommenfiiraliilie longi-

i - radine

M
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feudimmeutraetiam ex 112,6 a erit eidem commenjiira-
lilaœ’r-ficerit lima 5 Il refiduum-tertium,(r, lima x 0

linomium tertium. Si liera lima C 7 Pluefotejl qui»: li
ma 7 A quadrato lineafiëi longitudine incommêfim.

bilu,etiam lima x (poteritplue qui»: lima z o quadra
to lineajilri longitudim incô’menfùralilisper 15.155951.-

demfilima 5 7 fuerit longitudim commenjiirabilis rai.
tionali, etiam x z eriteidem commê’fiirabilu longitudie

- mm? tune lima c a erit refiduum quartii,(9! lima n 0
binomium guarani. Ogjdfl 7 afiierit rationali comme"
fiiralilis longitudim,etiam (a erit eidem commenfiira-
bille longitudim:(9’ tumerit lima 5 a refiduum gain?
tum-,(y’ lima x si lainomiii quintum.(7Mêdfi marra-ex

57,7 afuerit longitudine comme’fiirabila rationali, :2
militer neutra ex x (,2 a eri’t eidem cô’menfitr’alvili: lon-

gitudine: (affre lima 5 A erit refiduiifixtum, (7 lima
x a binomiumfl’xtumÆrgo x o erit linomium, cuira no-

mina x (,1 afin: commê’fiiralilia rejidui c a nominilraa

5 7,7 11,0 in ,eadem Profortione: (y lima x a minet
inter linomia eundem ordimm quem C a inter refidua"
Nunc dicamio: quemodo fiatficiit lima x a ad lineam7

a c,ita lima 0 z ad lis x ’ 7 S

nedzi.Lineax0ad F. r? v . ..
daturinÏcontinuum (7 direfium lima aqualis ipfi r0 si:
Üflt tata lima x A: (y fer 10.6 diuidatur lima a s fi.
canota lima x A diuifii ejiinpunilo Miré; lima a; dia
aïe; in purifié ZÂErir a a ad enlace]? ad a tatas z.

471069.07 . ", .i7Ccntcfimumdccimumquartuquhcôrcma.l 7

’ ’ MM a;

a 7on fifi:

21---



                                                                     

EVCLIDIS ELBMENTOR.
Si parallelogrammum contincatur ex rcfiduo 8c bi

nomio, cuius nomma fint commenfurabilia no-
minibus rcfiduii 6cm cadem Proporrioncfiineà
quæ illam fuPcrficiem Potefl,cft rationalis. L l

Commedmr farallclogrammum ex æ, 3 . Q Î
refiduoa 5 (rhinomip 7 «min j. i t ’ a;
êinorizi] main; nomê’fit7ç,minm’ I ’ y - .

fiera a 11:6» fin: commenfiirabilia fi-ü-i .
nominibta refidui a [5,9102 fin; a z,
:530 in addemprofortionefité; ’* .
pote»: illudpdmflelogmmmum line4,u. dico [imam iI-V

14m u,e[]ë rationalem. Propomuur rationalia t, cuite
gnddraro æqmleficundum [imam 7 A appliceturpdq
raflelagmmmumfizciem altemm latta x mage linm
x Mfl refiduquer nucuiw nomimzfint x mu A fait

fintcommenfùraèilia èinomij nominièw 7 auge? in

eddemfroportioneper 1:2..Sed12erpofitionem 1mm 71-,
g djinn commenfiirabile: [intis a: u 15, Üfilnt in eadè.’

frofortionezerit ergo fiait a z ad z ,6,it4 x u 4d n Largo.
permutam proyortioncficm a c ad imita t B ad u! «en.
go Cr reliqim «5 4d "liguant x A eritfitut ne ad x a.
[éd lima a z a]? commenfiiraèilis lima: x Mm attaque.
ex a: (,x a aficô’mcnfiimèilù lima! 7 «ergo (9*- Iim’q a A;

cri: tqmmcnficmbilii (me 7 A. eji 41mm [fait lima a A,
4d [imam x Mitalmmllelogrammum ex 7 A ,n: c 4411m
mflelogmmmum ex 7 Il)! Apr 1.6.7ergo parallelogmm.
(Mm ex 7 me: Ç efl commëfitrabilefamllrlbgmmmo,ex

7 aux A :fi’d farallelogram mum ex 7 A, x A cf? qui:
quadratolineæ mergoparallclogrdmhzù’ ex 7 au: 13 et?

comme)»



                                                                     

LIBER x. - 736
tommenfitrabile quadrato lima o:jêd ParaHelogTam-

"mm ex 7 41,: ,6 efl æquale quadrato [mec berge 71m-
dratum lima O erit commenfimibile quadrette lima u.

[éd quadratum Iineæ a e]? rationale, ergo (9’ quadratü’

lima u erit rationalexrgo (y [inca u erit rationalia’æ’y

a Poieflfarallelogrammum ex a 5,7 un. Ergofifarallelo-

grammum commeamr 0c.

i v ’ Corollarium. . lExhoc manifeflù’ dt pojfi rationale parafielogrammum

contineri ex liner? irrationalibw; A
Ccntefimumdccimumquintum Thcorema.’ I

Exilinea mediali nafcuntur lincæ irrationalcs innu
mcrabilcs,qua1;ü nulla ulli ante diéturü cadé

Sir Iinea medialie a 7. dico ex li- n ,
neaa7innumerabile: gin i i PH I 1.
irrationales, gnan? un au!

. . . -. . , 7li ex antediflu irrationali- à .
[vos eadê’fir. Ducamrfiz r »
extremitate linea a 7 perpendiculari; a aquæjït ratio-
"4113:0’ eô’pleamrfarallelogrammü’ c 7, ergo Madra-

rallelogrà’mù’ ,6 7- erit irrationalefe’r ra gage diflafinit

in fine demcîfirationi: 38:linea ergo qua illudporefl’,erit

fimilzter irrationalù. Sir autê’ :114 lmea 7.0,7M nuHi ex

ante diflis irrationalilw: cri: eadêîquia quadra"? hus-
ixa 7 afieundü Iineâ’ rationalê’pma à: capplimfi;

altemm 14m lime? medialem trempe a 7 : milita-fiera
ex antedifiù quadrammfieundam rationalem affilia

(«unifiait alterum lame [imam medialem.



                                                                     

EVCLID-IS ELEME’NTOR.
compleatarparallelogram- a, . 7 . a 3
mnm s a,eritfimi[iter illud 7 - ’ -.
faranelogrammum mina ,
l tionale, (7! [inea qua illud

’ ouf? nid irrationalùgua v 7
fit a z:[;aefimi[iter nulli ex amedifii; irrationalibm
eadem efjÎ’poteflNullim enim ex antediéîio irrationa-

[Mue quadratumfècundum rationalem applzeamm [a
.cit alteruni lame lined 7 11.15730 ex [inea mediali 0c.

Ccntcfimu mdecimumfcxtum Theorcma.

î

ProPOÎitum nobis cfio,dcmonfira:c’in figuris qua-ï

dratis diamctrum cire longitudinc incommen-7.

furabilcm ipfi latcri. I
Si: aadramma c 7 Amine diameter a: 7.

31’005an a 7 ejfi [ongimdine incom-

menfiiraèilem [inea a C. fi enim fifi: 1* fi
fierifit commêfiraèilx .- dico tune and
eonfeqm’ enndemnumemm ej]E farcin k

(r imparetn. Manififlum eji1 quadra- .
[mm [inea a 7 eflè duplum ad quadratü i» ,, .
,[ineie o: film-47.1.13: quoniam Iinea a 7 efilongimdine
commenfaraéilis [inea a: ,3 fer [plfotlnfim ergo babe-
ènntjirofortionem interfaçage»: nummu- ad numeri?
Pers huzwflaèeat [inea a: 7 ad [ined a: B proportionê’,

yuan; numerus and numerum ufintâ; ilIi naineri mi
nimi omnium habemimn eandemproportionê’: nôzgiq

mr namerla 12 erit uniraJNamfi «z e[]et anime, (un:
[zaâeatprofortionem ad «fient [inea a: 7 ad [ineam a: Æ,

’ 7 maior

(0.00.100:
"*...’
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maior auteinfir- a 7 gnan a A: maior ergo afin E unira;
gnan: numerus æquod e]? impcyi’ibile. ergo ce mon cf!

Jeanne]! ergo nunierueÆt quoniam ejljîeue andraü

[inca a 7 ad quadratum [inea’ a un: quadrant: écume.

rmproduflue ex c; ad quadratum. nu merum produ-
fium ex n : nam utrobique ejIproPorno florin): [aterù’

duflieataper Corollarium zo;6z:9* i198:-proport’ioau- 1
tcm [inca a 7 ad [imam a: A duflieata,’efl aqualiepro-

portioni numeri; (,ad numerum n duplicata, quia a?
fieu: a 7 ad a: C,i:a numerue s a ad numeri? n : quadra-
tum uero [inca o: 7 e]? duflum ad guadraeuin- [inca a c,
ergo 0 quadratue produfhu’ ex numero 1.1 erit du-
?qu ad numerum quadratumproduflumexurgo nu
mm quadrant; ex tZ eji par: quarc 0 ipfiiz cri:
etiam [armam fi 1. 4 cf]?! impaneIiâ’ quadratue ex
s zcjfeiimparper 2.3. 9,aut11er 2.9. 9. Seeetur 1. z aquaIi-.

mer-[firiainuèiefl 0:.quoniam numeri confient.
minimifùafrofortioniefim: inter e par 2.4.7:
(’9’ dis z Panergo ramera; n efl imper. Namfii. ejlèe

[lambinariue numeraret utrun n La: (nam omnie nu-
meruefar habetfartcm dimi iam par definirionem)
fed illi numeri æ 6,: fient inter fe primèeli ergo-impiyîi-

bile-cos binario au: alia numero quant unitate nume-

rari. cr o numerus: ejîimparÆt quanta»: mimera: se
e]? du]: a: ad s o, ergo numerus quadratma ex (a efi
quadruplue- ad numerum quadrature: ex s [fifi amen:
tournera; quadrant: ex 1 c duflue ad numerum gua-
dratum ex berge numerue quadratue ex u,ej[duplu4

ad numerum quadratum ex) urge :111me que

’ L NN



                                                                     

Î ’ EV CLIDLS ELÎE’MïËNT OR.
[drame ex a eflparargo (r fer ea qua modo diflafieni
numeriuueflparzfidprolzatum dieu»: ejfe imine.-
rem, quad (flimpojîibiie, non igitur [inca a 7 en: longi-

eudine rommenfieraliilu [inca a e.ergo cri: longitude?

ne ineommenfiirabilu. I
î " " a .Aliter. iMia ratione’ demonflr’cmue diameirum ej]è longitudinc

ineomme’l’fùralailem ipfi la:eri:finegetur,jit diameter a,

lame uerofit cfiatqnurfiufieut a 3 i - - - 0 - e e e * o
ad gîta numerue 68 ad numerurn ” i ’ .

merlin: minimi fine ProportiOnio:
ergo fientinter je primi. dico Primo

numerum u non ejfi unitatem: nam . I * F
fipojïibile elbfit unirait quoni-am

e]? quadrature: [inca a: ad lquadra- A
cum [meafifieut quadratue numeru: ex et ad qua;
dratum numerum ex u (ut difium d? infraeede’îi de-

monflratione.)[êd quadratum .[inea a: ejil duflurn ad
quadratum Iinea c,ergo numerus quadratuo ex et ad
rnumerum quadratum ex u,efl dufluc:fedfer te nume-h
ou: u efl unita4,oergo numerus quadratuecx c a eji bina
" riue, quad cfiimfojîibile: nô’ ergo u erir uniras,ergo erit

lnumerucÆt quoniarn efifieur quadratum [inea a ad
quadratum Iinea Ana quadratuo numerue ex et ad
quadratum numeri? ex u,crgo numerue quadratue ex

* e z cri: duflue ad numerum quadratum ex niquare nu
"16’th quadratueex u n’umeralaic’numerurn quadra-

:um ex e z: ergo P8714, 8 numerue u,numera[:it nume-

frime; zfid cuti nflmt fitffum, ergo .numerue u nu-
meraèi:
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encrabit numero: u, a z:’eu’.tamê’fint interfèjirimi; quad

cf? impofiièilcargo [inca anon cri: [ongitudine commÈ’

fierabili: [inca C:ergo cri: eidem incommenfiirabilu.

Hine aniinaduertigojleputo , neucrani [arum demfiflra-
miam? effi, Theonufed nec theorema ipfiein ejfè Euclidu:

naine a! iraéîaiio tata demonflrandi [nièce quad refel

[ifofiiig nec refirt me dilige’tiam, qua in ramie ufiim
p31]? Theonê’. texifjô aiderepojs’umue. Et theoreina if:-

fum uidetur. non fia [oeopofiium ejfi: dcbuit eninzjzra-
eedere trafiatum [inearxïiirrationaliiCÆgnuio enim

» diameterfit [ongitudinc ineommenfiirabilia laieri,
ejieamen eidem tommcnfiiralzilupotemia: ergo fi lame
iffum,aut diametrurnpofiicrie efle [ineam rationalem,

neeeflariojêquitur (9* alterum, nemfe [aux au:
diametrurn efle raiionalemfer definitionem [inearum
rationaliumfluiue autant eorematie multofaeillima’
a? ecrtifiimam demonflratibnem. [egere lice: in eo [i-
bello,qucm fiipra memorauimue Arijîotelie maïa-1mm

mwôrlüud quoq; quodfiquitur taddioitium. eflene.
m0 negaueriigqui meellexcriàpojleejiorem addi-
tionupartemfertinere ad libres confiquentcs Perferi-
pto: de filidiflquia tamê’w’ uerum efl quoddicitur (9*

cantiner renom .ipjarum intelligemiamæratermincn-j

dum mon uijîemnonieflc - a -.
Refertiâ [irien refus [ongiiuditudine inter je ineommenju

raèilibu: , ut [inca a. 5, referiri v a
1:01pm a! alia qudplurima qma rai-fi
gnitudine: ex [mu dimê’fionièue .
conflamegquales fient plana fiwficperfieicgqua

. 4 NNij



                                                                     

EVCLIDÏIS ELEMENTOR.
fini inter fi ineommcnfierabilct.i hui-fi
Namfi inter [ineat «,6fiimatur 47...,
media [ineafzroportionalit 7,fer
13.6,eritfieut [inca a ad [ineam .5,itafimi[ujfeciet in
ra defirzftaà [inca a ad fimilein ficperfieicm figura e-
ferifta a [inca 7,fimi[ie inquam [lieder ad fimilem fie-
demjimiliter deferiftarnferficüdum eorollarium zo
theorematit [ibri [extiJioe eji,fiuc illajint quadrata,
v( qua fempcr fit»: inter fi fimilet )]iue fiierint alia quao

fiamjfeeiet reflilineafuniletfiue eirculi eirea diame’.
ara: 857: nain eireu[i habent eandcm profortioncm in-
ter figquam quadrata paru»: diamerrorumfer z.n.
ergo fer fieundam fartem decirni theorematit [ruine [i
hi, fimilie finie: figura dÏEriPta a [inca a, cri: imam.
menfurabilufimilijfeeiei militer diferipta alinea 7.
[Reperiuntur ergo [me modofufeqïde: inter je inton-
-*menjiirabi[et.5imi[i ratione referiunturfigura com--
;menfi4ra[)i[et,fifofiieru [incas «,15 ej]ë inter fi longitu-

-dine commenjurabilet. Cam [tac itafint,nune deman-
Jircmue etiam in fiilidit cflè quidam inter fe com c
-nienfiira[ii[ia,c’9’ quadam ineommenfierabilia. Namfi

Pexfingulis quadrant [inearum «,55uelalijsfiguru re-

leilinetLquafint illquuadratu aqualet crexerirnuofi
. [idalingula aquali ahitudinefiuefint iHa cxfie-
perfide maquidyian’tibueeompofitafiuc pyramider.

fiuMorfora jèrratilia,illa filidafie enfla erunt inter
fifieut citant infime»: [talât inter je?" 3z-.Ix,0pcr5
0 6:12.De ieorporibue tainenferrarilibær nullum a]?

-’.ta[e ’tboorentaÆ: quidemfibafitfilidormficerint in-

M?
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tcrfê commenfiiraèiletfilida quoquc cran: intcdfc eô’-’

menfitrabilia: quôdjibafesfiterint incommê’fiiralailetï,

filida quoque crunt ineommenjurahliaœer Io [mine [i
[ri deeimi. Atfifucrint eireuli duo «A (9’ filpcrfingu
la: erefli eoni flue glindri, eadîaltitudin’e eruntjïmi-

liter intcrjè conga- gdindri inter-fifieut cireuIi,
quifimt eorum [tafisper mimi: quidemjieireuli fice-
Îvint-inter eommê’firabilctjtnditcriffieoni interfeg

(y glindri inter fe erunt rîmenfuralaiieii fifue-L
rint eireuli ineommenfitralwileefimiliter (9* roui inter ’

fi, (a. cylindri murale «un: par 16.
[tuiuthde 60an in a! fijtificiebue
cflè copinenfirabilitatcm aueimmtnêj’îtrabilitatcm; , .

fed in quoque eafletn referai, u

A?!) i E VN D 5M? 1’147qu [sirs-1.735:

V i ’ fifnum Cardinalem- Bellaium; i X

Hic formas iam uié’tôr ouâà,normâmq; repogoï

Hîoe o fcccfl’us uoti damnatusadibol ’.
Phœbc tues-duce ce faltusemcnfue o * ces: . Ï ï-
Saxâque Paruiain’ûc makis , prius ho Pica Pandit;

I Excquata macquas conccifere labbri. v 1 4 -
Mox,tua dam magnocôcùffits in: mine montrai
Thurc uaPorabir parus delubra fâcerdos; ’ . * r "
Et façrîs oPcratus cri: Belliaus axis; I i I ’ ’ .

Ipfc tua bocÏiubeasmonimenmm dcdiicetàrcc. F
Nain pennos’tcntaxcgncfas’, [inerme Èeéfàn’ds; A

Çompcrto in (Patium quadrata æquale duobus

v ne iii



                                                                     

Rcôdcreœ en ternis canto, use fiibdiea-rcao-î. c A 1

LinéàgPYt-hagoras’SamiusîeâiifimaacntumÏ A

Terga boum. impofuit,uiétor ccu. prcndidu-s;aris I
Pieridum,maguisvfibi Panna rependereuifus. à
Tania illilpfltiot inulcis [apicntia nummis. , « , v ’
Ipfc quo uc imparibus’ donisd, imitatus cofdcm.

Sit*mihi?âs,animos,at non ita diffimili in rc,
Panna-quidêkilla 1:15i,fcd quæ’mihi’maxima, foluî

MunÇtaxpüs.qùando punas gratimm’amer’ccs,

ÏMc uotiua ,ium tefiabitur ufquc tabella.
Noflra-tîbi c multis cantabit, paginapaucas -
Q«Phcebigçnuejineültô .Skapicntiazlgaudi-s V A z

Çamxinâquqqs modo gcminaë fics mifcuit afin;

ErSoPhiæ coniunâusamor noua nomma alunit,
Cuius ut cxcmPlo fimul a: [Ermone Fruamur.
NaliqUëÎiQminâsfcclis quôndam fenioribus

animgs..& çÇmPQta lqnga ’dcdcrunt,
Naturæ in rebus,fapicntum nomcn adepti.
Fum Pythagorç ratio manaIch in æuùm, î
Non tulit inmdiam fenior I: nom fonce, Leomi. z ’

Cui regnata Phlinus,quondam.côgrefiùs, 8c 0re
Dum refera: magne nature; areana Parentis,,,
Admiranda dcdit diujni ligna uigoris.
Ingçniç) mun uifa, minot facundia fummo.
Qtlçrcntfque ui’ro,.qua nom confiderct artc,
111c guidé cire negat qu’icquâ ullius artis in ino;

Scd fiudjis æpeznaztuis-Sapicntia douci, -
Hinc;fibiphilpfophiïnomcn finxiffe nouum [en
.ALtOnitus lieds nouitatc,rogat quid in hac ne g

’ *’ - Poncrct,
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Poncrctfin’rcliquos inth difcrïrrien ’85 iûoà.

Ncc minimum difcrimëgaitfluod’ut épie dOCcri
Me referont: quèasgînimagïne cùnflià notabo.’ . . 1

Nonne uidcs quâtis Colèbrentur Olympia ludis?
Qgâm multis cuiuf uc mpdi mercatus abûdet,’
Cçtibus file frcquës gomcrantibpsîhuic ego 111’325;

Pcrfimilé cire hominû dicam;.Nam capons illicï
Pluribus ut aires,uariôque exèrèita motu l 1 -
Fortia mëbra’ folêt celebres Pareto inde coroners,
Tcnuia gloriolç percuntis Pabulà,quæflùs. . x’î - 1a Î

Excitat.hos,alicna ut cm3nt,aùt ut fua ucndan’t. v "
Q1103 prester gcnus illud incR , longe antcfcrëidül
Nobilitatc aliis,laudcmcaptantibus actent ” r r -Î
Ncc auoquâ minus ingenu ü,qui nec fibi Plaudi Î

Fron e coronatis optent,neq; crefccrc num mos;
Hoc tantum,rcrum quid ab unoquoq; gcratur: v
Et uo quidque modo,cura Rudiôque ’fagaci.
Luarantes recolunt, 8C ab omni artc nommes, ’
Intentis iucunda oculis (Poétacuîa quægunc. ’

Haud aliter quâm ui macao aliunde Profcâi;
Nos ctiam’ ex aliis’ta jas Porpcnimus oras:

Terrarümquc [blum exilio fortirniurzhabcndum;
Hic alios quæflus,PoPùlaris gloria famç V i
Sunt quos uana tcnct multi:Plcn’fque uoluptas
lm crat,in multis môiBi hon fimPlicis off uis.
Se gel ago?înumcrosnc paré cnumcrarc furorcs?

Perrarum genus illorum,qui maximus cire
chcbat numerus,rcbus conflanter omiflîs,
Poli habitffquc aliis,quos-rc&i cura fcqucndi



                                                                     

Ce enit,8à u’cridedeiît’ fimulacra tic-ri.

Cg fles’ailrx’imaâfluaeiiïeolumédicaux: à: 2-: z, î

Sufpièiimt fine finedomo’s,’:&: ahane onc-tienne;

ngd toli’quü eüjhiâtanimis,& mâte morâtut. "
Net terras. mcmincr’e-Proeul’fp’câate innomés.

Hi; tales-,fiùdio. qùibusnfl (apiemia, funto r 7
PhilofoPhi,ô.c metitumm’e indice nome habê’toÎî

Addidit, 6.:un ülic hominùm libcrrima fors-cit,
(111i, fpcâant, rcrümquealiis cômercia codant,
Sic fludiis. CunfiièfinimOS qua: .plurima ucrfànt,
Natur’a inde.i are uias aequo abditaPrçflat. I I

Sed neq; Pytâagoras tantozmodô nobilis author
Nomine5quiri rebus mulco magis amplificatis
Floruift:acque animes eultu molliuit agrefles: .
Magna Prius Fer que ter maxima Græcia creuit:
Hæc mihi diétabat,uacua dam lentus in umbra
Rure fabùrbano inflames leu at arte ruinas i
Labentis Patriæ,&-cu-rarüm Tullius æflum,
Purus .8: ipr fluons Graiorum fontibus hauflis
Tullius,in Latium Pexegrinas doëtus Athenas
Ferre,fuo’fque-nouis opibus ditare (hérites.
Materië ille quidë,num’cros fed Phœbus 8c artë

SuHicit,ulla mode noflri fi çarmilïis CR ars.
z

J
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