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AD IO. BELLAIVM CARDI-
nalem Petri Montaurei
PRAEAFATIO.

Z2555% Vm ad infitam mihi magno nature:
/7 erga me beneficio incredibilem dé-

-l {cendi cupiditatem, illud quog; iu-.
Kosiig dicium progrediente fcni?m ztate.
ftudioque confirmatum accefliffet,nihil effe tam
uchementer homini expetendum, quam rerum.
maximarum perceptam habere naturam, fecing.
inuitus adhuc,ut quo uocaretilla, ed me deduci
facile paterer: in 1qdc'1, uitz curriculum immitti,
quod & dignitati hominis conuenientiflimi, &
naturz praterca mezaccommodatum cffet. hu-
ius uero confilij tantum abefle uideo ut me paeni
tere cceperit,ut maiores etiam quotidic uberio-
refque truétus mihi non contingere tantum ipfe
{entiam,fed & deinceps multo przftatiores per-
ceptum iri certo {perem. Nam quanto inaltum
- longius euehimur,tanto laboré minui magis,qui
maximusin cuiufquc rei principiis {olet efle,ani-
mi uero uoluptaté nulla alia re tantii,qua difcédo
ali augcriquc cognofcimus.Isautem meus infu
{cipiédo uitz genere fenfus cum uniuerfg philo-
{ophig ftudium mihi proponeret amplectedum,
fimul animo fubiiciebat illud,nihil in eare ma-
gnopere profici pofle, nifi quis ueterum philofo-
phorum ueftigia fumma diligentia Pcr[_‘c_:quutus,_
, a ij




, PRAEAFATIO. ¢
‘eandem quam ipfi, uiam inftitiffec. Itag; nihil,ue
hoc quidem Joco dicam de noftris czterarit phi-
'lofophiee partium ftudiis,ad mathematicam co-
gnitionem animum‘applicaps,in ¢um me locum
fenfim abductum diuertiffe intelligo, unde fufce
pti primum inftitutique illius itineris recorda-
tio propemodum effluxerit : neque id uero repu-
gnante me admodum. Quid enim eft,cum exca
philofophig parte,quz omnis eft in agendi ratio-
nibus occupata,tantum przceptorum acceperis,
?ufitum ad unius hominis reique priuatg cuiufq;
u¢ aCtionem attinet, unde maior animum ueri
cupiditate flagrantiffima permulcere poffit oble
¢tatio,quam quz ueri cognitionem fubfequi fo-
let.Nam illa quidem ftudia ciuilis difcipling, qug
publicis rebus confilio adminiftrandisidonea to-
tiushominum uitg multo preftantiffimas actio-
nes ex recto rationis pra{cripto moderari debue-
rant,plane refrixerunt: tanta profeto perturba-
tione rerum omnium,ut cuius {cientie ratio cla-
uum aliquando in rerum pub.gubcmationc ma
na cum fua laude, homint uero longe maxima
%clicitatc, curfuque profpero tenuerit, eidem niic
ficuixaliquid reli¢ta in Fcnxina loci. Tertia qua-
‘dam fupereratilla philofophadi exercitatio, quz
-naturam rerum perfequens,ut cft omnium inge-
-niorum cognitione difgnifﬁma,ita propter mul-
‘tiplices ipfius materiz formas & motus incoftan
es,acutum-quoddam habet & fubtile difputax;—
, i

~



~ PRAFATIO. ,

di genus,fed obfcurum tamé, ade6que repugnan
tesinter {e fummorum philofophorum fenten-
tias,ut uerifimilia tantum, non etiam ueradoce-
re uideri poflit. Vna ergo eft mathematicard re-
rum tractatio, qua conftantibus neceflariifque
ducta principiis , uias quoque confimiles gctfc—
cuta, € nos prog’rcdientcs manu uelud ducit,
ubi ueritatisipfius cubilia,que quidem métibus
humanis fuaipfarum ui facultatéq; cerni queit,
explicetintuenda.Quid autem eft,quod hacuna
re preftantius magnificentidfque dici poflie: An
guid eritaliud, quod cuiquam anteuertendi ui-

eri queatiTibi certe non arbitror, Bellaiam plif-
fime,cui neque ad acumen ingenij doctring cul-
tum, neque ad doctrinam iu(%icij uim decfle in-
telligo.Que cum ita fint in te illuftria,ut fortu-
nz tug,illius quidem per fefplendid¢,luminibus
ego unus omnium minime blandus fortunead-
mirator offecifle putem,tibi homini grauiffimo,
idonedque uifo de tota noftra ratione iudiciique
{enfu Pcrfcribam paulo liberius:fi forte Plus au-
thoritatis ex perfong tug dignitate noftra habitu
raeft oratio,ut fane habitura eft,ad iuuentutem
in eum ftudiori curfum,quem ualde uolumus,
inducendam.Verum enim,ut ipfe tecum,hoceft
cum homineintelligente loquar, tampridem er<
rabunde de uia defleximus: ueterémque illam di-
fcendi confuetydinem pre ftudiis quibufdam no
uis amifimus. Hic ci plurima qug recte dici pof-
S a iij



PRAEFATIO.

fint,omittenda ducam,unum illud quidem certe
nunc maxime mihi dicédum eft,illius perturba-
tionis,de qua paulo ante diximus,ea cﬂg caufam,
& potiflima quidem, quod totius inftitutionis,
quam a pueris mudeiws ueteresilli ueritatis magj-
ftri uocare foliti funt, prifcis quondam_tefeculis
tantopere conferuatg,ea eft, hac &luidcm xtate,
peruerfitas,ut quod primum potiflimimque ftu
diorum efle debuerat, perexignii quidem omni-
no locum apud nos,pll;rimorum autem homi-
num judiciis nullam ctiam dignitatis 2ftimatio-
m'fauc partem mereatur aut obtineat.Quid ergo
eftdicar aliquis, quid habes quod reprehendas?
Ego uero Permulta, pene. dixi omnia,utiam in-
dubitater illud afirmare poflim,tum demii opti-
me rebus hominum confult iri,cum illud poé-
tarum ispor ats=épor ipflin fuas actiones tranffiulc
rint: quédque primum ducunt,poftremi habue-
runt,& quod poftremo,aut,ut uerius dicam,nil-
lo loco ipﬁs.clg,ﬁfprimum exiftimauerunt. Nunc
unius artis ; uixdum etia artis praefidiis opibufg;
immodicis tam flagitiofe circauenti tatis clamo-
ribus obtundimur, ut naturz uox ad {cientiz cu-
piditatem inuitantis, ne exaudiri quidem ulla
ratione queat.Quz fi loco fuo catenta non fe co-
mouiflet;diindicandifque hominum litibus oc-
cupata'munus alienum aut niiquam appetiifler,
aut certe pon impediiflet,minus profecto habe-
remus quod dolédum uideretur: eft enim & iu-
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PRAFATIO.
diciisaccommodata:iudicia porro ipfa difcepta-
tionibus rerum controuerfart,quibus carere nul
lo modo poflumus,perneceffaria.Neque fanecft
in ea re quod reprehédi iure poflic,{i quis morem
maiorum inilla confequéda retineat, ut philofo-
phiz totius inftitutis abunde fuppediratis, hanc
ipfam illius quidem imitationé quanda & quafi-
fobolem aggrediatur difcere,cum intellexericid
q[uod ingenere {cictiarum eft perpetuum,ucaliis
aliz fubfint,idem ipfum hic quoque fieri,ut iu-
rifperitia philofophig parté illam, que eft de mo-
ribus tum fingulorum tum uniuerford, iquam:
architeétam agnofcat & obferuet. Sed hzc tota
cotrouerforum ratio iudiciorum ilius partis eft
iuftiti¢,que owaMeypara tantum continet.Nam
dealterailla qua multo eft & dignitate pracftan-
tior & utilitate in omnem uite %ocicratem ube-
rior,qua premia recte factis,peenafque fceleri-
bus pro rata cuiufque rei perfongq; portione di-
ftribuens,duouincula rerumpub. irmiffima ¢6-
pleGtitur,aut omnino de iufti ipfius uiatque na-

tura,neliteram quidem: fe tamen ueram philo-
fophiam profiteri rerimq; maximam guberna-~
tioni unamidoncam pradicans,illam ipfam phi
lofophiam,cum omnium artium parentem,tums
ucro erga {e beneficentifsimd magiftramque ui-
te certiffimam ledens, dignitatis inuadic poffef-
fioné alieng:neque fe animaduertit (ne quid ipfe
criminofius dicam)alienum appetentem contra
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fuaipfius, quid autem dico fua? imo magis cGera
rationis uniuerfg decreta,cuique {udl minime tri
buere:quamque matris loco uereri debueratab,
ipfa genita & educara,unde fuumaliquem inre-
pub.locum ut tenere poffet, habuerat, quodin pa
rentes impij filij folent,ipfi quafi feneGtute defi-
pienti,ut bonorum fuorum adminiftrationi in-
terdiceretur,efficere.Ni {1 nihil aliud eflet, quis
quafo remigem in naui ferat gubernatoris mu-
nus arrogiter affeGtantem? lam uero uta primis
ordiamur, hzc totas urbes fuis facris initiorim«
guc pertradtationi cofecratas habet:ad quas un-
ique concurfus puerorum juuenimgq; hant, no,
tam difcendi,quam a magiftris difcedendi cupi-
dorum: fic ztas maxime imbecilla, fuique impo-
tens,effrenis,incuftodita,{uo unius impetu feren
da permitticur,quam unam alieno parétcm m-
perio,authoritate bonorum nixam,infolétie,le-
uitati,audacig,uoluptati frenum ceteris et ani-
morum motibus modum imponendum effe ma
xime doceri oportuit: hifque uocibus afliduc au-
res illius perfonare,jit concurfantes immenfique
cupiditatum zftus,quibus ztas illa plurima na-
ta eft commoueri,reprimerétur. Atenim quire-
¢e pracipiat,doceantq; prefto funt,fimodo eos
au cﬁrc inanimum induxerint.Credo fanc,quod
adillorum artem attinet,ut eft captus horum ho
minuin & temporum,non indiligenter expone-
re teftaméta, {ubftitutionss, obligationes, ftipu-
lationes,



PRAEAFATIO;
lationes. Sed quid hec ad mores informidos: Ita
ficutalijne au%iantur quidem,propter abhorren
tem ab illis ftudiis multorum ingeniorum natu-
ram: alij quiuis ftudiofe foleantaudiri, taméuel
rei ipfius per fe zftuofg traditione perplexa,uel
docendi imperitia prapediti,nihilo doctioresa-
mittant auditores, qua acceperint. Ex quoillud
malum interea fequi omnino necefle eft in iuue-
num animis, cam uoluptates ex doétrina inftitu
tionéque liberalesipfi non habeant, ut confectan
dis alienis illibcraliilifq; totos fefe dedant: proz-
{us enim cosaliquid agere quictemque contem-
nere,necefle eft. Pauci quicci‘i exillo funt genere,
qui glorig,nicfcio cuius, utilitatifque expectatio-
ne d%liniti,é toto ftudiorum fuorum quinquen-
nio fru&us tenues illos quidem & aufteros,fed
quefitos tamen colligant. Przclara uero res,ho-
minem natura quide ipfum fua nullius uirtutis,
uitifue prefentia habitdue fretum,uerum facul-
tatibus nudis in utrduis partem ferentibus,prz-
ditum,magis tamen improbadorii cxemplorum
multitudinc,opiniomimquc peruerfitate depra-
uatum:cum opes,honores,diuitias irxcjpuc du-
xerit expetendas, ad alendum morbum ex con-
tagione contractum.artem etiam per omne uitg
tempus exercédam adhibere: cuius tota ratio di-
fputandi fit de meo & tuo:dequeiis rebus & mo-
cris,quibus quod meum eft,tuum effici poflic. Ad
quam quidem difciplina nimis mulcos docilio-
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PRAFATIO.
res reddi fcimus,quam focietati homina condu-
cattranquille conftantérque moderandg. Ita cre
do prifcosillos non tam antiquitate quam digni
tate memorabiles uiros,domi forifg; in fua qué-
que ciuitate rerum geftarum gloria preftantes, li
beros fuos ad maiorum imitationé inftituifle: ac
non potius Athenas,Rhodum,Mafliliam, & quo
non2ad cultum ingenij capeffendum , mercatu-
ramque artium optimarum dimififfe. Vnde phi
lofophig preceptis inftructi,cum fe ipfi regere di-
diciffcnt,agcngffque rebus adhiberentur, non ex
artis illius formulis,fed ex iuftiti¢ {citis immuta-
bilibus hominum ccetus, & quidem uolentia,re-
gendos acciperent. Age modo,hunc ipfum homi
nem ex hac noftra exercitatione, tali cultu edu-
cationeque in forum ex umbra tanquiin aciem
producamus:ut ftudij fui rationé & ufum aliqué
nobis tandem explicet.Ibi uero quanta pruden-
tia,grauitate,conftantia,probitate {e gerat, dice-
remei non eft.Vos quaio dicite Pierides,& qui-
dem hominibus ignaris: nobis enim nihil atti-
-net,quos plura fcitcneceffe eft,quam referreiu-
uet.hoctatumdicam , cum fe exiftiment parum
:in ea arce profecturos, nifi toti fint in illius cogni
;" tione per omnem uitg curfum occupati,tantim-
~que ibi periiffe temporis,quanti aliis ftudiis ac-
~ceflant,homines ignorantes quantii cuique fcié-
“tig temporis fit tribuédum,nimis magnam mer-
~cedemftatuir, i preftantifimarum rerum, offi-
: : cij
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cij dico munerifq; fui ignoratione,hzcuna for-
tuitarum reri cognitio difceptatrix fibiipfis c5-
aranda uideatur : neque uero intelligunt rei per
Fc infinitg finem nulla reperiri poffe. Verum ipfe
me Jongius{cribendo prouetumin offen{iones
multorum incurriffe uideo,quod equidem nol-
lem:fed cum nulla remediatam faciac dolorem
quam qug funt falucdria,fi quid eft quod fanari
Fofﬁt, plus apud me ualere debere nonnullorum
alutem quam plurimorum indignationé ex re-
mediorum acerbitate colled femper exiftima-
ui.Quod cit optimis quibu{que uiris,quales iam
bene multos hic nofter ordo recipit,probatiiiri
certo {ciam,de ceteris minus eft mihi laboranda.
Atque haud fcio an que auditu nunc. quidé gra-
uia acerbaqueuideatur, ipfisin experiundo {ua-
uiffima furura fint: ut longior oratio comproba-
dg rationis huius caufa defenfiéque nulla requi-
ratur alia,nifi quarei ipfius intelleét¢ perceptio
atrulerit. Neque.quenquam accepimus aut uidi-
mus,qui,cum utraque {cientiam tenuiffet, non
utraque adamarer: alceram uero nobifcum etia
admirationi maxim¢ fummdque ftudio non ha-
buiflet.Porro alterius expertem & ignarum, de
utraque iudicium fuum efle uelle iniurium eft.
Preterea fuit ea. profecto femper grauiflimorum
eruditiffimorimque hominum omnibus feculis
. detota uitg ratione confenfio, cum expetendarii
rerum tria {umma genera rcpcri:étur,ut bono-
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“rum animi prima potiflimag; efferdignatio:cz-
terorum autem,ut qugque proxime nos attinge-
rent. Ex quo illud efficeretur neceffario,{cientia-
rum quoque quz bonorum adipifcédorum uias
perfequerentur & traderent,candem effe debere
rationem:ut cuiufque rei preftanciflima uis effet,
ita {cientig,cui res ea fubiiceretur,illi plurimum
& téporis & induftri¢ noftre deberetur. Ad qua
fane normam {1 ftudia noftrorum hominum ab
ipfis exigerentur, & firmior animorum tranquil
litas, & uero maior exipfis in repub.cfet utilitas:
citfque mali,c'uiusmoﬁ:’ propemodum obrutile
uationem aliquam iampridem expofcimus, me-
dicinam non leuem haberemus: cum non effent

ui litigioforum hominum audaciam,flagitium,

?urorcm.inconfultis fuis confiliis adiuuantes,aut
potius ipfos inter fefe miferrimo concertationa
genere committentes, alienis incomodis ad fuas

utilitatesper iuftiti¢ conferuandg {peciem aburi
ucllét: quédque rerum omnium precipuum eft,
illud boni preterea confequerétur,utimprobitas
uircutt ﬁtoqoco dignitatique reftitutg in rerd ad-
miniftratione facile cocederet.hoc enim munus
efle philofophig unius maxime proprium , huma.
narumrerum artem moderandaru diuinarim-
que fcientiam tradere quis non uidet2 qui modo
rem ullam unqué mentis acie perceperit:Ne for-
te homines rerum omnium impcriti criminétur
cam otij tantum cfle, n0 item negotij. Cuius ‘(i}ui-
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dem calumnie perfacilis effer mihi quoque refel-
lendg ratio,n.iﬁﬁcm huius loci, aut operisnd effe
intelligerem:ipfam tamen etiam fcriptis graviffi
mis cuiufque ztatis homini prudentifiimorum
agitata;tum uero unius Iacobi Sadoleti uiri pre-
ftantifimi doiflimique libello percleganti,ab
eo-perfcripto tanta diligentia & eruditione, ut
maiore {cribi poffe non exiftimem. Quod i exé-
plis agédum effet,nonne permultos omnibus hi-
ftorig monimentis celebratos accepimus,qui ftu
diado¢tring ad rerumpub. moderationenm con-
ferentes,ciuitatum fuarum ftatum ab initioxon=
fituerint, coferuauerint, perditimque refticue-
rint, tanta omnid gentium admiratione,ut fum-
misetiam honoribus deferendis magnitudinemy
meritorum affequi {e nullo modo poffe fateren-
tur? Quid enim: (ut uetera omittamus) niaquid
unquam grauifimum fan&iflimimq; iftud ue-
ftrum cardinalium collegium peenituic, quantii
dignitatis ornamentique ex duorum hominum
ftudiis,uircute prudentiaque percepiffet, Gafpa-
ris Contareni, & huius i p}lus,dc quo modo dixi,
Sadoleti2 Quoriiille per omnes penegradus ho-
norum in moderatifiima florétiflimaque Vene~
torum repub.peruagatus,{uis ciuibusita {e pro+
bauit,ut prefentem colerent & admirarétur: ab-
{entem etiam propter fingularis uircutis:memo-
riam permanentem requirerent, uobifque ipfis,
quiabsfe ciuem torius ciuitais optimm nihil
1y
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tale ambientem aut omnino cogitantem abdu-
xiffetis,pene inuiderent.Et fane fuit lle uir omni
laude cumulatus,tum propter excellenté doctri-
nam, tum etiam probitatem & ﬂ_Prudemiam mul
tarum gcntium imperio digni imus:hic uero al
ter magis eft otio deleétatus, ndillo quid€ inani,
fed fruétuofo in omnem pofteritaté & literato.
Quid de Petro Bembo & Nicolao Ridolfo uiris
certe inomni uirtutum genere maximis dicam?
Libétius autem in commemoratione mortuoril
noftrauerfatur oratio,ne quid aflentationi uiuo-
rum tribuiffe indicetur,{i eordl qui nunc funt, lau
dationes attingeret. Hi quidé in philofophig finu
ftarim d pueris educati tales ad rempub.com ac:
cefliffent, utilitates ex fe permagnas uniuerfo qui
dem homina generi maxime,gbi uero ipfis im-
mortalitatem praterea glorig copararunt. Quo-
rum {i quiftudia imitatione cofequuti erunt,qui
fieri poteft,ut refpub.non maximam fug¢ dignita-
tisrecipiendg fpem in illorum prudentia & mo-
deratione fibi repofitam arbitretur2Ac profecto
fuit tempusillud fane mihi periucadum, ci fpes
eflec:melius fore, proprer alacritaté animora in
id ftadium fefc'dcd[;ntiﬁ, 'clilod eft adueram glo-
riam expeditiflimum: nifi permultorum ftudia
cogitationéfquein alia traduxiffet fua ipford cre
duliras,;nefcio cuius hominis vanirati affentien-
tium.ltane uero:quo qu¢que uox proferetur ab-
{urdior co facilius in animis noftris uiam ad per-

| fuadcncrum
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fuadenduminueénier? Ergo repertus eft,fi diis pla
cet,qui cum bellum nefarium omnibus bonis ar-
tibus indixiflet, & fapienti¢ fruéti iamiplane - ma
ximabonorum omnium gratulatione renafcen-
tis nobis inuideret, Luteti¢ in luce atque oculis
n6 Gallig modo, fed totius Europe caftra figeret
ignorantie: & uniuerf¢ philofophic uitgg; adeo ¢
philofophia conftituendg authoré Ariftotelé op-
pugnatum palam etiam accederet, nihil in diale-
&icis,nihil in phyficis,nihil ufquam ueri vidiffe
aut tradidiffe arguerer. Audax negotium dice-
rem & impudens, nifi uerborum omnid acerbis
tatem rei ipfius per fe inauditg neque tam audien
d¢ indignitasipfa fuperaret. O imperitos maio-
res noftros,qui nunquam quiueratiftud animo
intelligere! Quid eft quod profe@tum efle dicam
recenti fophiftarum jadc » atque exilio, {1 fophi-
ftas alios afcifcimusQuafi uero non iam mifer-
rimam rerum omnium ignorationem deprece-
mur,fed mutationem tantum in ipfis ignorantig
magiftris expetamus. At certe totum 1llud eiuf-
modi eft,ut cenforia magis animaduer(ione,qui -
cuiu{quam omnino contra difputantes oratione
~ reprimendum {it. Nequeuero dehacipfa reuer-
bum ullia fa&urus cram, {i moderatius infanien-

dum fibi pucaffer: fudque ipfe:contentus inuenti.
tis crcdufg & reri imperitg non augeret ignauia:’
nam de ipfo quidem leuior omninoiaGura fue-
rat.Impune effecuique debet periculo fuoinfat
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nire: fed cum ad aliorum perniciem morbus ani-
mi conuertitur,id uero ferendno eft. Huic cer-
te malo'nifi maturis confiliis obuiam catur, & au
daciffimosimpetus diligentia continuerit magj-
ftratuum,ne preclara illa ftudiorum nobis pro-
miﬂi compcndia permagno conftiterint iuuen-
tuti:cum grauiffima mercede totius temporis ia-
&ura didicerit nihil ¢ nouisillis,fed non fatis eru
ditis magiftris,interea nifi arrogantis cuinfdi &
confidentis ignorantiz ignaui¢que precepta di-
diciffe.Sed de hac re tota fatis hactenus: alias for-
wafle pluribus,{i commodum erit.Niic auté quod
eft huius potiffimi loci & inftituti perfequamur.
Cumitaque,utante dictum eft,mathematici co
gnitionem uniuerfam iam:tum a prima iuuentu
te uechementer amplexatus eflem, & Iepius ipfe
per me Euclidis elementareuoluerem, in ceteris
quidem libris modicus fane labor mihi fuit: ubi
uerodecimum hiic multorum opinione perob-
{curum attigiffem,ea certe opinio non mediocri
mihi quoque fraudi fuit, cumno arbiwrarer,qui
locusa plerifque propter fufpectam ipfius dith-
cultatem preteriri {olitus efler,mihi no peritura,
quicquid ineo laborisimpendiffem. Itaque plu-
rima extrinfecus adiumenta mihiipfe excogitas,
dterum atque.iterumi repetita &i];genti le&ione,
cum nihilo minor maneret reiipfius obfcuritas,
coepi cogitare una Euclidem in primis libris fibi
ipfi ad:iplorum intelligétiam fufficere:neg; fieri

pofle
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poffe, ut fuumindocendo modi atque ordinem ;
repudians,hicaliecnum quendam & nouum adhi
beret.Vtq; uia fimpliciori cum rem aggredi cce-
Piﬁ'em,focfa librorum precedentium ipfius Eucli-
dis ope, & uocum ﬁmgliciﬁ quz {unt huic libro
maxime prol")riq, intelligentia,, omnia uifa funt
quam antea illuftriora multo atque clariora: Eu-
clidemque fuiubique fimilem hoc quoquelibro
utolim cogitatione preceperam,nullius omni-
no rei externg indigentem,feipfo contenti: rem
illam quidem paulominus inuulgatam,fed alia
ratione nulla,neq; alia uia,quam {ua & familiari
tradere plane uidi:hzcueroeft,ut arebus cogni-
tis ad ignotas fenfim progrediés ex prioribus re-
rum fubfequentium comprobet intelligentiam,
& ueritatem.Quz cum perfpicerem,in eaque re
fxpcnumcro uerfatus, magn;iquc animi intétio-
ne & ftudio fingulas quafque res inter fe conue-
nire,nihil collidere intelligerem;nullam moram
ftudiis hominum putaui,quantum per me effici
poflet,diutius afferendi, quin laboribus noftris
animique excrcitationibus fruerentur. Cimque
ex maiorum lucubrationibus,quo. pofteritatem
iuuaremus,aliquid videremur céfequuti, & qui-
bus omnia deberemus nihil effet quod poft mor-
tem hominibusbene meritis gratiusper nos re-
ferripofle uideretur, quam i quorum induftrid
expertiucheméter admitamur & {ufpicimus,co-
rum etiam humanitatis exemplum ftudiimque
o c
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pofteritatis adiuuandg uellemus imitari, coepi ¢3
filium rei totius illuftrandz. Itaque Grzcorum
demonftrationes interErcticlo confequutus, fi-
ue fuerint illg Euclidis fingulordmue geometra-
rum,quorum {ymbolis hoc totum eft ‘?‘Pus abfo-
lutum,fiue ix 7 oloros ouvyamdr,ubi preflius {ubti-
liufque compofitg uidebatur, fufiore quoda fcri-
bédi genere 1ta patefecifle me puto,utleGtoring
dormitanti,fed attento nihil decfle poflit ad rera
intelligétiam: obitérque uiam & rationem refol-
uendi in primis theorema exemplorum copiano
tauimus.Sed quo res adhuc mulft)is incognita co-
mendetur uberius,placuit nonnulla ex ueterum
libris,Procli in primis, arbitratu quidem noftro
{fumpta, Latinis literis illuftrata proponere.qui-
bus 1nitiis mathematica ducta cognitio,quam al
tum ediderit rerum maximari faftigium:ut qua
incredibilem ex fe utilitaté feculis prioribus attu
lerit,eandem quoque fibi de ipfa polliceantur ho
mines,fi modo penitius ea ftudia infpexerint:ne-
que,quod adhuc factum eft, in ﬂPrimo liminis adi
tu,uixdum quinque féxue paflus (totidem enim
librisuulgo contenti funt)in ca re progrefli, refti-
terint.Illud itaque fciendum eft,quod finitum &
infinitum dicitur,principia fumma effe mathe-
maticarum {pecierum omnium. Nam ea princi-
piainter{ealiteratque aliter copulata, futhciunt
ad generandam eam varietaté,que in rebusipfis
-cernisur.Inde fitutipfarum proportiones ininfi-
o nium
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nitum excrelcant: quas tamen ipfas finifi ctiam
necefle eft,ob eam {alté caufam, quia finiti quog;
naturam in ipfis exiftentem continent. Primum
enim in arithmeticis, fi abunitate ccepéris pro-
grediendo, reperies mundosin infiitum au{gcri:
neque unquam excre{cendi finem, ubi quie{cant
ipfi,fieri poffe,ut cum €6 perueneris, ceffandum
in illo numerorum au&u'tibi Prorfus intelligas.
Quécunque porro numerum effeceris,illum o-
mnino finiti effe necefle eft.Deinde in ipfis quo-
iuc magnitudinibus idem ap{Parct; utininfinica
ivifio illarum fieri poffit.Ip{g uerores ita diui-
{¢,omnino(& quod dicitur)actu ipfo finirg funt:
ut cum dividitur aliquod totd in partes fuasun-
de componitur,necefle cft ipfas partes quz ex di-
uifione procedunt, cffe finitas: nam nifi finitg cf-
fent,nc partes quidem ipf¢ effe. poflent. Praterea
finihil efferinfinitum , lla duo perabfurde cofe-
querentur, & ut magnitudines omnes effent co-
menfurabiles, neque in ipfis quicquam incomen
furabile:idedque ne irrationale quidem.Hoc au-
‘tem eft; quo-differunc ea,quz in geometria per-
tratantur ab arithmeticis: fiquidem inllis funt
uzdam irrationalia,de quibus hoclibro:in ari-
thmeticisuero nihil irrationale,aut incommens-
furabile cognofcitur:func énim omnes numeri
commenfurabilesinter {e,ca faltem méfura,que
minima eft innumeris,nempe ynitate. Aleerum
.quod perabfurdefequeresus, finihil eflecinfinict
< ; , " C 1)
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illudeft,quod ea uis & facultas unitatis, ut exfe
numecrorum fobolem infinitd procreare queat;
non exifteret: nequei uero numeri proportiones
-omnesintra {econtinerent,quasin rebus fingu-
lis ineffe perfpicimus,multiplices dico,fuperpar—
ticulares & reliquas tales. Omnis enim numerus
wunitati comparatus ad ipfam unitaté€ habet pro-
pportionem aliam,qua icrcm iEfc numerus adf;liﬁ
numerum comparatus. Similiter i finitum nihil
erit,commenfurabilitas & communio propor-
tionum,fimilitudo & zqualitas fpeciera,cerera-
que huiufmodi quz melioris cuiufdam funt ge-
neris, in rebus diftinguendis nulla fint:qua tamé
ipfain mathematicis effe confpicimus.Eauerofi
non effent,ne mathematica quidem ulla {cientia
{uperefler,cum nihil certo, conftanter fubtiliter
uc diceretur,quod.cogitatione firma concipi pof
fer.Quantum uero urtlitatis ea fcientia commu-
ni hominum uit¢ & focietati conferat,id quidé
non ad ufus ipfius uit¢ neceflarios refpicienté -
ftimare conucnit:ita enim fieret ut.cognitionem
omnem & cotemplationem rerum. tanqua inu-
tilem fc'pu'diarcmu s,quippe que arerum huma-
narum neceffaria fuppeditatione fefe quam lon-
gillime foleat abducere, ne earum quidem rera
ullam omnino.cognitionem aut curam appetes,
quibus ufus uit¢ neceffarius cotineri folet. Eft ue-
xo mathematicg{cientig fua certa, propriaquedi
gnicas & usilicas,illa. quidem zpi:r;tk; xftimanda,

vy ncque



PRAEFATIO.
neque quicquam externum rcf[:tpiciéns; quo fere-
ferat,nullius omnino rei minifterio fuam urilita
tem accommodas,neque uitg neceflitati fubfer-
uiens.Quin & liberales difcipling i libertate di-
e, {ui nominis dignitatem fuftinere tuerfue nul
lo mado poflint,fi ad feruiendum ufibus neceffa-
riis reuocentur.Quod fiulla ratione illud admit-
tendum uidebitur, utaliud quippiam extra fe fpe
Qare debeat,cuius utilicatem confeandam ﬁii
putet,quid eft in omnirerum uniuerfitate {plen-
didius & magis excellens, quim quod madfcma
tica {cientia uiam munire folet animis noftris?
eAmque certiffimam ad rerum intelligibilium,
omni materia folutarum cognitionem abfoluta:
Etquidem fiqua eft utilitas expetéda,illa eft pro-
fecto,quam ex fe preftantiffimam & eximi pro-
fert: nam & quafimanu ducitadres intelligibi-
les ‘pcrcipicngas:& quod eftin Timgo fcripra di-
uinitus, illius {ciéti¢ cognitio uia quzdam eft ad
plenam & integram mentis noftre infticutioné:
cuius rei ea certe caufa eft atque ratio, quod eadé
eft ipfi proportio ad cognitionem totius & pri-
mam pll)milofo hiam,qua eft inftitutioni puerili
ad uirtutis ipllx)us fummam & habita.Hzc enim
efficicbonis & recis moribus afluefaciendos,ut
animus puerilis ad uitam ex uera uirtute perfe-
&am adolefcat:illauero animi noftri parté eam
quz 2fgrae dicitur ita fuis commoditatibus in-
ftruit & cumulat,ut multo paratior ad res exi-
. c ijj
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mias infpiciédas & cognoftédas accedat. Ex quo
Socratis ueriflima iflud mihi uideri folet, oculi
animg, quem ment€ dicimus, inurn quidé ftu-
diis & cupiditatibus obtutique rerum alienari
excecatum, & ueluti defoflum,fole {ciétiz ratio-
ne diligentiaque recreatum excitari,& quodam
ueluti collyrio perfanatum coualefcere folere: ita
fane,ut rurfum ad fpeculationem ipfiusentis, ab
imaginibufque pcrll;)eé'tis ad resipfas,quarurm il-
l¢ fueratimagines,crigi: & tanquam ex caligino-
fofpecuinloci illuftriflima eductus,illud ipfum
lumen intelligibile acie conftanti poflic intueri:
omninéc}uc carcerc quodam cgrdfus, & rerum
generabilium uinculis inconftancifque marteriz
nodofa uarictate tandem exolutus,ad incorpo-
ream & impartibilem {ubftantiam attolli. Nam
& pulchritudo & ordinis illius ratio,qui in ma-
thematicis elucet difciplinis,ipfaque rerum ibi-
dem per{pe¢tarum certa conftantia,animum no
ftrum propius fiftunt ad intelligibilia,ipfa guoq;
{femper eodem modo fe habétia,pulchritudiniq;
diuing conuenientiffima. Quz cum ita fint,ma-
thematicafcientiaeft & ipfa quidé perfe & fua-
pte ti digniflima,qua ftudiofe colatur:neque ta-
men non Plurimum momienti ad eam uitam af-
fert,qua mentis unius maxime propria eft & ac-
commodata.lllud autem in hacre Eltis eftargu-
menti {ci€tiam eam per fe fuaipfius dignitate &
zftimatione niti,ut eft quodam loco fcriptum ab

Ariftotele,
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Ariftotele,quod qui resillas exquifiuerunt,nullo
premio,magnadiligentia ftudiéque uehementi
illud funtaflequuti,ut paruo temporis interual-
lo illa permagnum acciperet incremétum,cum
ipfi czteris omnibus pofthabitis huic uni ftudio
{e toto tradidiflent:atq; hi maxime, qui diuinio-
renatura praditi,diuinicaté {uis factis exprime-
re,quoad licitum effet, elaborauerunt.Itaque uc-
riﬂ?mfl illud eft, i qui funt,qui contéptui haben-
dum hoc ftudium exiftiment,cos {ine guftu efle
fummarum,quz quidem in homine libero con-
ftantiq; exiftere poflunt, uoluptatd.Quid ergo?
nunquid habet ea {ciétia quod contemni debeat,
care tantum quod nihil adiuuct comunis homi-
num uitg neceflarias utilitates 2 Nullo certe mo-
do:nam & extremiillius effe¢tus ubi fe cum ma-
teria coniungere inc}Piunt, €0 maxime tendunt,
utpaulo ﬁoﬁ di&uri fumus. Quin eo maiore di-
gnareseft admiratione,quod citra ullius omni-
no materig contagionem fuum ipfa finemin eé-
que finefitum bonum perfequatur: & in fe ipfa
conuerfanihil {fpecet externum: homines enim
rerum ad ufum uitg neceffarium comparandari
occupationibus uacui plane folutiqs,fefe ad {cien
dum {cientizque adoptionem contulerunt: ne-

ue id tamen non reéte,cum prima cura rerum
ﬁlarum cfle debeat,quibus natura ipfaadfuiedu
cationem & tuitioné carere nullo modo poteft.
Huic porro fi quado fatisfa@a erit,hoc eft, i na-
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naturam ducem confequuti,cupiditatem haben
di rerum neceflariarum modo naturaque metiri
uoluerimus,tii uero illa nos cogitatio gcbct €xci-
pere, rerum a neceflitate generationeque remo-
tarum,& uerum ipfum proxime attingentium:
quod cum acciderit, una quoque id quod in ani-
ma noftrainchoatum & rude fuerat;integri ab-
{oluitur & perpolitum. Scientig porro mathe-
maticg diuifioné eam attulerit ueterum plerig;,
inter quos & Geminus,ut dicerétaliam quidem
circa res uerfari folo intellectu perceptiles, aliam
uero res fenfui fubieétas pertractare.Res autem
intelligibilesillas effle dixerunt,quart intelligen-
tiam ipfe per fe animus abfque ulla rerum fenfi-
lium Particil;ationc {eipfumad contcm(plationé
excitans perfequitur :cuius generis dug funt pre-
cipug otiﬁich’l; Partcs,arithmctica,'& geome-
tria: alterd uero genus quod rebus fenfilibusad-
di¢tum illa fex.comprehendit,aftrologiam, mufi
cam; {fupputatricem, mechanica, perfpectivam,
menfuratricem. Nam quodad inftruendas per-
tinet acies, (rexmudr uocant)in partibus mathema
ticg habendum non arbitracur, quauis interdum
iplius auxiliis uti adiuuarique foleat,modo fup-
putatricem adhibeas, ut in enumerandis copits,
modo & menfuratricem,id eft,xakdar,ubi -cgui-
denda funt caftrorum metatione campifpatia &
dimetiéda: multo uero minus aut hiftoriam aut
medendi artem dixeris part€ullam effe mathe-

maticg,
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maticg,licet utraque ipfius ope interdum adiuue.
tur.Nam & hiftori¢ perfcribendg mathematica
theoremata folere fcimus appingi,ubi tractus i~
tifque regionil , urbium magnitudines, diame-
tros,ambitus colligere uolunt.Ipfi quidem medi-
ciquimultainarte fua, .qu?lm cfucidaxc tractant;
fidei mathematice cognitionis {ublidio? Nam
quod ad aftrologiam pertinet;quanta eius ino-
mnem medicing parté manare pofhicutilitas,do-
centde eare feripdi diligenter Hippocratis libri:
ceteri q’uqqué'omnésﬁmodé de tempeftarum
ratione locortmgile finu fibir-foribensuim pata-
uerit. Eadem quoque ratio erit eius, qui aciebus
inftruédis operam accommodat: nam utetur &
ipfe mathematicis theorematibus:neq; tamé co-
tinuo mathcmatici nomine perhibédus, licet ali-

uando quim minimos cupicns in {pecié uideri
?uos exercitus ad circulifigura canftituac,caftro-
rumambitum nonnunquamin’quadratum pen
tagonum autaliam multorum angulorum for-
mam,ubi quim maximos apparere-cupit. Tales
autem primg{pecies cum fint ipfius mathemati-
cg,geometria rurfus dividitur in tractatus duos,
alterum planorum, alteri folidorum : nam pun-
&orum & linearum proprianulla omnino:ars re
periri poteft, cum nulla figura punétis autlineis
confter,quz non fimul plana ficaut folida. Nihil
enim aliud agit‘geomcuia ulla ﬁ)i‘Parcc,qu;‘tm ut
plana & folida:coffituat: conftinuea _inrcf{ {ecom-
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paret ant diuidat. Hocidem efficicur inatithmme-
tica: nam & numeri dividuntur-in lincares,pla-
nos & folidos,quorum omnium:fingulatim fua
eftrratratio. Nan: & fpecies aumerord ipfe per
{e ab unitate prodeuntes explicantur, & genera<
tiones planorum, {imilium,inquam, & diflimi-
lium, & folidorum: etiam,qui‘tettia quadimul-.
tiplicatione confici folent.Illa autem ‘gu ammen
{uratricem dicimus; item alia quam fupputacri-
cem {uperiorum fimilicudinem nonnullam refe
rentes,ipfe tamen funtin o diffimiles,quod non
de numeris aut figurisintelle@tu folo comprehem
fis inueftigant,{ed defenfilibus:neque enim mu-
nusmenfuratricis efle pofueris,ut cylindrum aue
eonhum metiatur,fed rerum in materia demer{a-
FUIT 2CETUOS tanquam CONos,putcos autem ut cy
lindros:{ed neque lineis quibufdam intelligibili-
bus id affequitur;uerum {enfilibus,& utexactiffy
" me;radiis ‘}oiaribu's: ruditer auté,per applicatio-
nem amuflis linez,autalterius rei non diflimilis
opera,qua materia conftet.Quamuerodiximus
fupputatricem;ne ca quidem paflignes numero-
rum ipfas per fe cofiderar, fed numeros rebus ma
teriahibusinuolutos: & dinidendo quidem nihil
ftawwivefle minimum,quomodo ‘neque arithme
tiqa:cjuqd tané fpectat ad cerrum genus unum,
ponitaliquid quod fit minimum:unus cnim ali-
quishomoeft illi pro menfura rotius hominum
muldeudinis, ficot unitasquoque menfura com-

3 munis.
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munis eft omhium numerorum.Péi{pectiua rut
{us & mufica funtqu¢dam ueludi partes,illa qui-
dem geometrig,h¢c auté arithmeticg.Nam per-
fpectiua uifu noftro ceu linea abutitur, & iisan-
gulis qui ex radiis uiforiis conftituuncur: dividi-
tlirque in eam qug proprio nomine dicitur per-
{pectina,caufas explicas corum, qua aliter. quam
fing,apparére folent,ob ipforum alios atque alios
pofitus & diftantias: quales funt linea parallele
concurrere uifg:rerd quoque quadratarum figu
r¢ circulari forma confpeéle. item in cam quz in
univer{um {pecularis -ili)ci poteft,que cuiulg; ge-
neris radios fractos fiue flexos perfcrutatur, uifo
rum feu imaginum cognitionem adiunctam ha-
bés,fimul & illud afferes quifieri poflit,uti quod
confpicitur,ameenum fic uifu iucundimg;,nul-
la partium {uarum difcrepantia aut deprauatio-
ne corruptam imaginem Fropter interualld aut
elavitionem reiuifg, oculis fpedtitium exhibés.
Mufea ugro confonantium numerorum ratio-

nes auribus acceptas cit indagaflet, canones fuos |

& fides ipfasita ecandas oftendit,uc faciles ad co
guirienem nioftram jligfonorum conuenientiz
fierent: cumique paflim ad fenfuum dele@ationé
iudiciimg; jiucrtcrct {ermonem,Platoni dedit
affirmanti cara efi;quee mienti aures ipfas pretu-
liffe vifafis. Adritlas fuperiores gccedit mechani-
«a, pars & ipfa quedatm exiltés totiiis tractationis
& cognitignis serum fenfilium & m;.terifz con-
I
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junétarum.Huius autem generisilla eft qua opc
ra & machinas cuiufque modi efficit ad ufumrto
tius rei bellicg neceflarium idoneas: qualia multa
diuino uir ingenio Syracufius Archimedes exco
gitafle {cribitur & conftruxiffe,uim permagnam
-& incredibilem habentia,ipfis quoque Romanis
Syracufas terra marique obfidétibus formidabi-
lia: quorum tamen ipforii nihil apud Archime-
dem tanti fucrat, ut magno ftudio dignum arbi-
trarctur.uerum ficut Plutarchusin Marcello {cri
bieetc’gantiﬁime,xa\mqs feg moulSoms W 396 w#e@ja T®&
whdse: ca tamen fueriitunius hominis ludicra,ut
Romanorum uires toti pene terrarum orbi for-
midabiles diutius eluferine,nec ante usbis potiii~
d¢ Marcello imperatori clariffimo fpes facta fue
rit,quam ex inﬂ%iis noctu,meenibus per abfen~
tiam Archimedisindefenfis{calas admouerit.Fa
bulofa hxc profecto uideri poffint,fiad noftrori
hominum ingenia,quz ufpiam funt nobiliflima,
conferantur. Verum tame perinique faceremus,
i primum aliorum induftriar ex czterord me-
 tiri uellemus ignauia:ut quod hi non pofline,ne
illi quidem potuiffe uideantur.Deinde qui fieri
poflit,qua preftantiflimi quique, iidémque gra-
uiflimi {criptores,n6 Grzci tantum,qui fuisam-
bitiofius fauiffe uideri poflint,fed etia Latini,iiq;
Gracis hominibus {¢piusiniqui,M. Tullius,T.Li
uius in unius hominis laudibus ¢onfentientesad
c¢lum extuleriit,ut his fidem abrogemusQuod

- - {ine
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fine authoritate quidem ulla ad credendum ad-
ducimur,funtin oculis manibufq; noftris Archi-
medis ipfius opera, nonilla quidem de machinis
iptis aut operibus cpnfcripta,nihil enim tale {cri-
ptione dignii magnopere indicauit, fed qua lon-

¢ maiora diuinioraque cenfenda fint, rerum il-
ﬁrum uniuerfalia theoremata, que fi quis uia or-
dinéque aggreflus erit,cum iif{dem ueftigiis infti
terit, quibus Archimedes & ueteresilli nobiléfg;
geometrg,eodem quoque peruenturum fefe con
fidat.Nobis quidem fiuita fu petet, illudin pri-
mis curg futurum eft,quod ,a«fh’uc fuit.inhocde-
cimo Euclidislibro, ut difficillimi quique prifco
rum geometrarum libri cerea {pe & fiducia intel
ligedi legi poflintab iis, qui modo ftudiori fuo-
rum rationem ad ueterum normam exigere; ot-
dinémque certiflimum difcendi magiftrum con
feruare uolét.Ordinem autem ipfum fi quis ob-
feruauerit;nihil preterea putet effe, quod fibi ded
effe poflic. Sed iam ad infticutd ut reuertamur,ad
eas artes quas ante memorauimus accedit & illa,
qug rebus ex fefe immobilibus motum ateribuit,
nic (Pet quafdam afperationes, quemadmodum
perfecuti funt Crefibius & Heron : niic per libra-
tiones ponderimque momenta, quorum inz-
qualitas mouendi caufam affert, zqualitas uero
guictis neceflitaté, ue eft in Timgo,nunc quibuf~

aneruis & funiculis atcractus 8 motiones ani-
matorum corporum imitantibus, Eft & alia ge-

o ' ~d iij
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neris eiufdem, qu {pheris conftruendis operam
adhibés,circuitus oriium czleftium imitatione
confequitur : qualem idem ille nunqua fatis lau-
datus Archimedes effinxit. Aftrologia fupereft
difputationem inftituens de mundi ipfius couer-
fione mirabili,de magnitudine,figura,fitu, cele-
ritate,tarditate corporum c¢leﬁium;qux uis fit
inillisilluminadi,qui difceflus d terra,quiad ean
dem acceflus: & qua funt his cofequentia,ex fen
fu quidem & ipfa permultum inftructa,nihilo ta
meh minus cognitioni rerum naturalium fami-
liariter communicans.Cuiusilla pars contemné
da non eft,qu¢ ex normarum & umbilicorum fi-
tu,horarum fpatia & tempeftatum interualla di
meétitur:queq; fublimia ueftigando poli cgleftis
aldicndinesin ?uaquc terrarum parte, aftrorim-
que difficas pofitiones comprehendit, plerag; fi-
mulalia perfequens, quz {unt aftrologo fpecu-
lanti proroﬁta.Eﬁ & illa qua dioptrica dicitur
per rimulasin{ole,luna ceterifq; fyderibus cele-
ritates tarditate{que motui uenari folica. E¢ qui-
dem funt partes {cientig mathematicg,ita defcri-
pte dueteribus mathematicis,quemadmodi ex-
plicuimus.Nunc autem de fine ad quem feratur
intendatque, cum hzc tota tratatio elemento-
rum geometricorum, tum cade lineis rationali-
bus & irrationalibus,qu eft huius decimi libri
fropria,pauca quadam afferamus.Qua inreil-

ud{ane cum primiseft intelligendum ,Prczroﬁni
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duplex Euclidi fuiffe in his quidem libris, aliud
quod traditionem rerum perquifitarum refpice-
ret,aliud preterea quod difcétis animum omni-
bus modis informaret & erudiret: ut fi res ipfg
inueftigationi fubiet¢ confiderandg fint, dicedi
profecto uideatur toto hoc de geometria fermo-
ne nihil aliud qugri,quim ut nobilesille figurz
quinque plane comprehenfione intelligantur,a
quibus mundus hic uniuerfus,iudicio quidé Pla-
tonis,defcriptas fuas habet partes. Itaq; primum
cmdpit agi de impliciffimis quibdfque rebus:de-
inde fenfim affurgente compofitionis ftructura,
¢0 tandem peruentum cft,ut uarictasomnis illa-
rum figurarum aperiretur, & f{eparatim quidem
unaqueque prius conftituta,tum denique fimul
omnes codem globo contentg inuoluerétur, ex-
ofitis etiam proportionibus,quas lineis latera-
bus cuiufque figurg inter fe,quafque fuperficie-
bus ipfis, & quas folidis etiam figuris inter ipfas
incﬂ‘g compertum eft. Quod autem ad illud pro-
pofitum attinet, erudiendi eius (?ui adhoc ftudict
difcendum accefferit, huiufmodi eft,ut fecundi
Elementorum geometricori intelligétiam perfe
e cumulerur animus,abfoluatirq; ipfius habi-
tus & compleatur: quo facile ioﬂ?t ad qualibet
gcomet:iq,tra&ationé comprehendédamipfe fi-
i fufficere.Ab his enim uelut initiis aufpicati,cg
terarii quoq; permultarii uel potiusomnii huius
fcientiz parni poterimus cognitionem affequi,

. | d iij
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eiufdémq; multiplicem animo comple&i uarie=
tatem:nequeid tantum, ?uin & illud quoq; ue-
riffime dici poteft,fine iifdem ipfis reliquorum
omnium non obfcuram folum,uerum neque o~
muaino poflibilem effe intelligentii. Nam & pri-
ma queque atq; fimpliciffima theoremata proxi
meetiam ad primas hypothefes accedentia,funt
his libris ita coagmentata, ucinterim nullum or-
dinem magis cuig; rei conuenientem afferri po-
tuifle cognofcamus: ex ?uibus czterariipartium
{criprores ad propofitil fuil accdmodate, certiffi-
mis & incouulfis ufi funt fuari demonftrationt:
fundamentis.Quo in generc eft Archimedcs, A-
poltomius Pergeus, & cgteriomnes nd geometre
tantd, fed & aftrologi,& qui mathematicorino-
mine cenferi folent. hocautem caalibi femper,
tum ueroin legendis Comicis Apollonij certif-
fima efle nuper ipfiuidimus: ad qua nif1 diligen-
ter inftructus ab Euclide ueneris,opera plane tibi
periiffe fenties. Eft enim Euclidis gcometria non
ad eorum tanti cognitionem,qug funt de codem
genere {cripta,neceffario Pcrdifccnda, {ed etiam
in quauis mathematicara {cientiard nihil cuiqua
fatis poterit effe notum,qui né a geometria pro-
fectus perucnerit ad cgtera: quam {1 quis fecunda
Philoné efle dixerit principia & tanqua usgsmiwe
reliquarum omnium matﬁcmatica.tu m,is profe-
&o arei totius ueritate non aberraueric.Nam ex
illa matrjce ueluti quadam urbe populofa dedu-
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&e funt illg deinceps colonig,que funta nobis fu-
perius explicatg. Eft ergo finis ille gcometricorit
elementorum abfolutus difcentis habitus, fcien-
ti¢ uniuerfg capax,traditioque mundanarum fi-
gurarum, qua fint cuitifg; proprig fabricationes
& inter fe couenientig. Id uero de quo cofcriptus
eft hic decimus liber,de commenfurabilitate di-
co &incommenfurabilitate, rationalitate & ir-
rationalitate lincarum, o pertinet,ut cum extre-
mum totius operis futurumillud effet exponere,
figurarum de quibus antea diGtum eft,dimenfus,
ca prafari oportere uifa fune, fine quibus illud
percipi nullo modo poffet.In lprimis neceflarium
fuit, %uonii ill¢ figure xqualibus {uperficicbus,
lateribusitem & angulis zquis comprehenden=
dz erant, & eodem globo ita coercende, ut quili-
betangulusfolidus cuiufque figurz intimam fa-
ciem pertingeret,oftendere quato diameter glo-
bi longior efler unoquoque cuiufque figure lace:
re.Cumque uidiffet Euc(llidcs in pyramide, o&a-
edro & cubo talem efle habitudinem ipforii la-
terum ad globi diametrd,quam rationafl)em effe
pofuerat,ut eflentipfa inter fefe comparara lon-
gitudine quidem incommenfurabilia,fed poten-
tiatamen commenfurabilia,idedque rationalia:
in éicofaedrouero & dodecaedro no foluim effe
inter ipfa latera longitudinis incommenfurabi-
litatem,fed & potenti¢ quoquc, obeamque cau-
familla effe impliciterirranionalia certg cujufda.

¢ -
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{peciei. Earatione prinfqui ad illa demonftran-
cﬁu aggrederetur,intellexit omnino fibi facienda
efle;ut de inedrum rationalitate izrationalitatés -
ugtractatd inftirueret,quotque & quales effens
pecies itrationalium linearum:ut non appella-
tionibus tanca difcretis notari poffent, fed quod
miulto certius oft , ad quique retr cognof.céjam,
quid cuique fpeciei fingulatim neceffarioque co
uepiret,perfpicuuin fieret.Proinde tradtatum il-
lum abfolui non pofle finc cognitione numerori -
cum facile intelligereyideo de ui numerori qua-
tum fatis uifumeft ad fermonem fufceptum tri- .
buseft libris diligentifime commeétatus. Neque
g@i&n%krmdus,c(%nchio,qu,’oru-mhominﬁ error, |
affirmantium proportioneslinearum irrationa-
lium efle non nobis tantum, fed & nature igno-
tas: ob idque potiffimum,quodillg tales propor-
tiones no extent in numeris.Quod f1ita effer, pri
mym quam inanis uideri deberet conatus Eucli-
dis,operamin reper fc incxplicabili abutentis?
tum autem adeo {unt illuftres hoc libro notz,
témquc proprij cuiufg; uelus mores exprcfﬁ, ut
quod,Euclides conari uifus eft,illud abunde per-
fe@éque preftitifle intelligatur. Nobiliflima ita-
que rotius geometrig locum a Pythagora philo-
fopho preftantifsimo ante patefactumita perpo-
livic gxcoluitque,, ut dcﬁcfcrio nihil reliqueric.
Hac habui Bellai amplifsime,qug n6 quidem di-
gcre.poflem, fincm enim nullg habitura effer ora-
tio,
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tio,fed quacum dixiffem;,exiftimaui iunentutis
pattcm aliquam‘excitatum iri,ut cuperet imita-
tionc ftudiorum,ueterum philofophorum nomi
nisgloriam @mulari : cuius preclarifsimg contern
tionis in animis hominum excitade facultatem
uiris conceffam efle principibus,eamque amplif-
fimam cum intelligeret Francifcus Rex huiusno
ftri pater omnium bonarum artium fidelifsimus
tutor,patronus atq; propugnaror acerrimus, iu-
uitille quidem mirifice ftudia literarum: uerum
minus profecto quam uoluit,magis autem mul-
to,quam licitum illi fuit per quorundam auerfas
alaudabilifsimo ftudio rationes atque uolatates.
Illius tu Regis alumnus,illius tu beneficentia ad
fummos fortung dignitatifque gradus,do&rinz
commendatione fublatus,recte conftantérque fe
ceris,{i quod per te nauiter facis, patrocinia phi-
lofophig dtea quidem d Rege liberalifsimo fufce-
Ftum,ita retinere pergas,ut Margareta Regis fi-
ia,iudiciique paterni,atque animiin bonara ar-
tium ftudiis,bonordmque omnium tuitione ob-
feruantifsima arque @mula,benc collocatumin
tc ornando patris beneficium pradicare pofsit.
Permultos autem effe multis inlocis cam accepe
rim,quorum in philofophig literis ftudia,tuis pa-
ratifsimis opibus alantur & fuftententur: hac au
tem una mathematica cognitio,cuius tantz funt
in omni philofophig parte commoditates, defer-
ta planc deftitutag; reliquorum hominum prz-
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fidiis pafsim jaceat atq; ignoretur,tug certe par-
tes illg funt, ut huic quog; ftudio pro tua huma-
nitatc perte confultum uelis:ex iftoque przclaro
tuorum grege,de quo paulo ante dixi,certos eli-
gasingenio acrcs,quibus id muneris omnium iu
cundiffimi atque frutuofiffimi committas,ut co
tam rem mathematicam diligenter amplexi pe-~
nitifque perfcrutati,poflincczreros exemplodo

{trinaque ad {ui mulationem permouere.
Vale. Lutetia Calend.lulij. 1551
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EVCLIDIS ELEMENTORVM "
LIBER DECIMYVS.
Petro Montaureo interprete.

4B OMMENSVRABILES magnitudi -

\9@ nes dicuntur illz, quas cadem menfura
X 2 P . . S . .

Y metitur.

P ROPOSITV M nobisillud eft bunc decimis elemé-

sorum librum (cuius intelligentiam plerique dsfficilli-
mam [ufpicantur, neq; uerd pofSibilem 4Zf que auxilio
-eius partis arithmetice,quam multorum friptis illu-
firard Algebram uocant)fine omnino ullis numeris ir-
rationalibus dits offendere,ni folum non difficillimi,
fed esiam facilimum effe.f; quis attentum animum ¢o*
inftructum [Crentia librorum [uperiorum Euclidss af-
ferae:neque porro cuinfquam exrerna fciensie,nedum
algebra demonfrationibus indigere : fed ex fuis ipfins
Euclidss tdewm demonfrationibus , ¢ familiarsfsimo
Zpﬁ ordine dependere. Vtantem clarins intelligarsr
bhac definisio.priys explanadum puto.fi quidin ea [ub-
_9l»/¢"ymm cantineri wideatur. fic enim pracipiant dia-
lectici. Cumitaque dicitur aliqua menfuramagnits-
diné aliam metirizillud intelligitur primum,ut ea men
f#ra firminor illa quam metisur,aut cifaltem equs-
lis.maior enim nullo modo metiri minorem poteft. De-
inde uteamenfura femel [ampra fi aqualis erit, antfo
mior fueris pluribus wicibus repetita: eam magnitndi
Bem quam mesienr pracife teferat.id quod ex numeris
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deprehends facillime poteft. Quduis enim Euclides bac
definutione comprahendat magnitudines tantim quas
quantitares contir{uas 4fp¢llant, quales funt line, (-
perficies, o corpora:tamen arbitror non inepte requi-
rendam effe explicationem huius loci d numeris: guum
prefertim magnitudines commenfurabiles eam babedr
proportioneminter [¢ , quam numerus ad numeram.
- Campanus uir ex geometriz fbudsfs landem ni im- -
merito confeqautus, illud principium-recte inferit ca~
teris libri feptimi principifs,cum gracam exemplar ni-
hil tale habeat. Numerus aliii numerare dicitur, qui
Secundum aliqguem multiplicarus,illum producit. cusns
eihoc fir exemplum. Ternarius numerat ternarium
per unitaré multiplicarns. idem ternarius numerat [e-
narium per binarium multiplicatus:numerat nouena-
rium per ternarium multiplicasus : numerat 12 per 4:
‘numerat quoq; careros infinitos. lle ipfé tamen terna-
‘viws alios numeros fuperioribus interpofitos minime
numerat.Nam neq; unitatem ipfam, ant binarium nu
merat. Maior enim minorens nullo modo numerare po
seft: ficut in magnitudinibus (ut anté diximus) maior
menfura minorem feipfa.magnitudinem non metitur,
Neque wero ternarius numerat 4 aut 5. per unitasem
enim multiplicatns nibil amplius efficit quam 3. bina-
rio urr&mu[n’plimmr, excedit ¢ 4 ¢ 5. multo magis
[ialio ternario ant maiore aliquo numeromultplica-
tus fuerit,eofdem. 4 ¢9* 5 excefferit. Eade ratio eft fe-
prenarsj; oftonarij, denarij ¢o- undenarif, ft unum ex
bis quemlibet coneris per sernariki numerare, Si quis

‘ antem
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antem erit qui meres nimii minusas perfequi repra-
bendas:confilium noftram illud effé [ciat, e libvii hie,
non tam natura [ua difficilé, quam ignoratione princi
piorum,ad intelligendum facillimum reddam bis qui
amenifSimum hunc geometriz locis perluftrare nolent.
Et certe in maximos errores plerofq; imprudentia fux
witio ¢g° principiorum parua fine dicas prana intelli-
gentiaturpiter incidifJe, neminem dubitaturum arbi-
tror,qui modo noftra legens,ipfarum rerum mtellz'gen-
tiam afequuens erit.De his antem haffenus.nos in nid
redeamus.  Dicimus hanc definitionem magnitudini
commenfurabilium, fine malis principium nominare,
per analogiam quandam ex illo Campani loco plane
intelligi. Nam quod dicitur in numeris alios numeros
numerantibus: idem ans fimile quiddam intelligas in
magnitudinibus, quarum alteram dicimus per alterd
menfurars.Quod ut planins inteligatur,fumamus exé

plumin una fpeciemagni-
sudinis. Sintduselinee & b —
¢o* b.qua fifuerint cimen ¢ T 1

farabilesserit quogue communis utrique aliqua men-
Juraque fit c.Nam illa linea c bis repetita, vefer: pre-
cife lineam b.ter uerd repetita,lineam a, ¢ ipfa quo-

que pracifé vefers.

Incommenfurabiles verd magnitudincs dicuntus
hz,quarum nullam menfuram commuré con-
tingit repcriri. I

Hic locus pluribus nerbis non uidetnr indigere, yuam ut
. - - - - - . .- B q
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moneamus ex fuperinus dichis intelligendis effe. Contra-
ria enim ex contrarijs intelligi poffe receptum eft. Por-
70 accidentia ¢5* pafSiones his congruentes ex ipfo Eu-
clide repeti debere fequentium rerum le(tio docebir.

Linexzre&tz d};oténtiﬁ commenfurabiles funt: qua—~
rum quadrata una eadem fuPerﬁcics fiue area
metitur. ‘

Quantum ad hunc locum astinet,duo quadam preferi-
benda puto. Primsum, ut intelligamus per hac uocem,
linee potentia, quadrati illins. tantum. enim dicitur
linea poffe,quantum quadratum deferibere poreft. Al-
terum,ut tali diftinctione bic utamur, Linearum ha
quidem funt longisudine inter [¢ commenfurabiles: il
wmero potentia mser f¢ commenfurabiles. Alterum mem
brum linearum longitudine commenfurabilii non ex-
plicat Euclide::]uia uifus erar illud comprebédiffe an-
tea uniuer(ali definitione magni- |
tudinum commenfurabilii.Nam d —C
Iimea funt fub genere magnitndi-
nis . Sed quia linee habent illud
quoqucin [¢ proprii ¢ pecnlia- ,
re,prater caterds magnimdine:, b ¢
#t quadam ex bis fint potentia c& i k
menfurabiles:hoc uero fibi nd exi-
Jtimangs pratermittendum.

Sitlineabec. eins quadratis fitbed f—

efiretidlineaf h.cius quadrati | «
ﬁt f /H k./mcduo 7“4];'4:4 me- __r:___]

tiatur
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tiatur una quapia [aperficies , uerbi graia fuperficies.
a,que metiatur primo quadratum b ¢ d e, nouies repe-
tita,qui eft numerus areolarum in eodé quadrato de-
[eriptarum Praterea metiatur quadratis f b ik, qua-
ter repetita, [ecundum numernm. [uarum areolarum. .
Erit itaque [uperficies a,illa,que metitnr ea quadrara:
dno.Horum ergo,quadratoris inquam, bedef hik,.
latera fiue linee potentes illa quadrata,que funt linee.
b c.f b,erunt potentia commenfurabiles.

Incommenfurabiles vero linez funt, quarum qua-
drata,c}th metiatur area communis, reperiri nul-
lapoteft.. |

Hocloco nibil alind dico,quam ut adinues intelligentiam -
buins loci additione nocis , porentia , que fuperiori de-
finitioni additur,usintelligas de lineis sllis quz fant in-.
commenfurabiles potentia. ch cum [int potentia inci-
menfurabiles:illud quoque habent,ut fint praterea lon -
gitudine incommenfurabiles.bafenns dicti fir. Quod
fiplura hoc quidem loco [Gire defideres:peruertes ordi-

nem difCiplina,qui certifSimus eft ad difcédis magifter.-

¢ ———

Hzccum itafint,oftendi poteft,quod quitacung;
linea reGta nobis proponatur:exiftunt etiamalig -
linez innumerabiles eidem comenfurabiles:alie
item incommenfurabiles. hz quidé longitudine
& potentia:ille vero potentia tantum.

Huins libri precipuum illud effé uelim [cias, quod vion, us .
caeterorum fuperiorum,in prima leflione percipi pofSic.
B iij
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eius doltrina fediterata ¢ [#pins vepetita: edquefic
ut pleraqae principia bic fcripta, non quidem demon-
frrentur ex [equentibus:fed melins intelligantur.fi cum
ad [equentia ueneris,ad principia fubinde redeas.V fus
enim harum uocum,qui eftin ipfis theorematibus, ves

illis noctbws ejire/fa factliores intelleCtu reddiz. Sic
itaque faciendum puto hoc quidem loco. Nam fequen-
-tes propofitiones magnam illi lucem afferent. Tantum
enitere ut concipias animo res nadas, quarum fignifi-
catio bis socibus fimplicibus continetur : in quo te iu-
nabunt ea qua faperius & nobis [cripta funt. Vocetur
igitur linea recta, quantaciique proponatur jwlsid eft
vationalis. Quam lineam uocari unlt int,cam in-
terpretes Latini nominauerunt rationalé. qua ratione
ducti,nefcio : mibi quidé non nalde probarur. Siter-
£0 gun linearefta quacanque , de qua fermo inflitui
debeat.Etymologiz rationem in enuntiatione rerii uo-
cibus fimplicibus fignsficandarum.ficat uifi unt uete-
‘res magna dilzgentid ronﬁguuti : ita nobis non conte-

mnenda exiﬂimo,m rerum ipﬁzmm cognitionem adiu
uemus huius uocis gwr ratio ducta mibi uideri foler agp
1% dgicy unde = vl watj g, gumiv illud interpre-
tor quodeft effabile.certum,concelfum, o determina-
tumac fi,uerbi canfa,dicas id effe,quod eft dicibile, ¢
woce fignificari pofSit.ovmi irags erit quacunque linea,
quantacunque magnitudine proponatur. ldeo guni no-
minasa,quia dasam lined pofJamus dinidere in quam
multas partes woluevimus. Scieum cft enim ex nona
Propofisione fextilibri, Adatalineainffam pareé an~
' ferre.
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ferre.Quod quum ita fit,propofira linea dinifiones eas
admittit,quas animo .conazperis:m dicas,hac linea qua
proponitar; tot partes habet, tres puta , quatuor ant
quinque,quas aut pedes aut pafJus, aur aliud quoduis
menjure genus ¢[fe contigerit,ut tres pedes aut paffus
quatnor longa fis.hac autem linea,quam jud oco,
omnibus pene\ ]rapoﬁtionibm buius Libri, e eis maxi-
mé qus a decima incipiant,fundamenta praftar: ue ni
Jehancprimo loco pofueris, €* animo conceperis anse~
quam demonfbrationem cuinfque theorematis attin-
gassnullum facile intelligas. Eft enim uelus norma om-
nium linearnm ex qua spfarnm 7”01” menfura peti
debet an fint rationales necne. Nam bac ipfa ivniqua
hic denominatur,eft évri ex fuppofitione quod quidem.
hac wox mesmiéen facsle indicat,quafi dixerit o=
bacue,que uelut jwnlid eft rationalis primo loco dia'fo—
seft,ut ipfa uoce differas a cateris lineis rationalibus,.
de quibus mox. agit. Cuins vei.te perpetud memnif=

J uelim.

Line® guoquc' illi gsrs commenfurabiles, fie lon-
gitudine & potentia,{iue potentia tantd, vocen-
tur & ipfee g id eft ravionales. '

Hic locus plane intelligitur eic duabus definitionibus fir-

pradiths, nempe magnitudinum commenfurabiliun, ,
¢ linearum potentia commenfurabilinm. Obiter ta+

men aducrtas in bis uerbis, commenfurabiles fine longi
) - . - o .
tudine ¢o* porentia, fine potentia tantim, quantican-
tionem adhibus Enclides,ue wocibus ipfis coniungeres:

— e — e
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Yes eds qua nasura [wa coniungantur, feiungeretd; con
srarias.quod religiofifSime mathematici pene omnes wi
Jifunt ovfernare:ut in bhoc loco, quialines longimdine
commenfurabiles, funt &7 ip[x quoque potentia com-
menfurabiles, quum de commenfurabilibus longitudi-
ne logueretur, addere uoluit, ¢ potentia. cum #ero
de potentia comenfurabilibus,appofuir, tantim .Que
enim line [unt potentia commenfurabiles,non cotinuo
Junt ¢ longitudine. He uero gwreet id eft rationales,
-qu hoc loco talem denominationem acceperant , iam
non funt fured ex. fuppofitione, id quod erar illa prioy
gund:fed funt tales proprer relationem quam habent ad
illam.Quia funt aut longz'mdine fimulg; potentia, aut
potentia tantim,ipfi irs qua primo loco ita dicitur,
commenfurabiles. Praterea bic eft animaduertendum,
soces illas, longitudine ¢ potentia,ant potentia tan-
tim , coninngi cum illis wocibus commenfierabiles, aut
incommenfurabiles:illis uero nocibus ,rationales , aur
drrationales,nunquam adpom’, ut dicantyr longirad;-
ne fiue potentia rationales aut irrationales lines. quod
‘Campanus nidetur promifcue ufurpaffe.Si plura cups,
auidum difcendi animi hic retineto,ne ueftigia antho-
vis,einfdemq; ducis tui deferas, qui principia quidé fim
plicifSime tradenda fibi putanit, ut difcentinm animos
nuda rei notione tantdm informaret.quod ¢5° uerius
eft.¢o* ad docendum magis appoficum.. o
Quee verd linez funt incommenfurabiles,illi 7§ gr-
rid eft primo loco rationali,vocentur &asyos id

eft irrationales. o e
Und
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Wud intellige.de lineis longirudine &5 p otentia incommé-
furabilibus.Nam incommenfurabiles potétiatantim,
wt eadem non fint longitudine etiam incommen[urabi-
les,e[fé nulle pofJant.neque hic exiftimes Euclidem age
re de lineis longitudine tantim incommenfurabilibus,
potentia nero commenfurabilibus. has enim nuper po-
faitinter juris id eftrationales. Valt autem bic lineas
omni ratione incomenfurabiles,id eft patentia ¢ lon-
gitudine uocari incyss. Quod cumnon ita perceptum
¢ffet a Campano , widesur homini canfam erroris at-
tuliffe,quamipfe pofteris quoque tradidir,ut mox dice
wus. Quid fit jund, o gurdn.ante diftum eft.Quod ue-
#0-ad hanc uacem &noys: pertinet,ex commétarijs Pro«
difeire lices, jurdv et} &iguvor opponi per priuationem,
e ajiener fir contrariam &G gazg: kAwyer antem fepius,
sfwrpari pro bac woce &gwmoy , cum rame idem fii irayss
¢9* &gnnr.hoc iop 7 dgnednsillud agp 7 NSt que idé
Jignificant.leaque &nayes lineaerit cuins. propartio fine
longitndo comparata adlongirudinem = jwui's id oftip-
Jius linea primo loco, &9 ex fuppofitione rationalis, nul
ks numeris referri Pot_eﬂ.Neg;pmes xA)s? dict pérlbri -
uationem 7% iy ideft proportionis. Kt enim fud pro~
portio linearum alogarum inter [emon quidem nobis
planéincognita,nedum ut naturs cognitionéeffugiar:
quod quida wolunt,aliogns fraflra fumpfiffét cem apen.
ram Exclides hoc quidé inlibroin quo nibilabind agit,
quam ut doceat pafSiones illarum linearum;¢o propor
tiones quas ille linea inoys inter e retinent. Veri e

. vatione dicuntur é@gga;mgm@k@méfeﬂomq .
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redds non poteft Nam quod ifti uocant. irrationale, cur
ita uocent,non intelligo.Surdas autem lineas dici, qu.ss
hic Moyxs nocat Enclides,non ommina difciplicer : qua-
wis mathematici nd facile huinfmodi tranflationes ad-
| mittant,fed quia propriam buins rei uocé deeffé agno-
_ [ecimws.ferripoteft hac tranflatio Neque tamen boc lo-
co pratermittendi puto,quod Nicolaus T artalea geo-
metra apid Vemetos, s libris eruditis nobis quoq; non
incognitus,animaduertic Campanum ¢o° reliquos ab -
eo geometvas falfo exiftimaniffe radices fiue lineas que
quadrata producunt, illa quidem numero figmificabi-
lia féd non quadrato nsmero,ucluti 10,11,12,¢5 fimili-
bus,eas inquamlineas inéyws effé id eft,ut eorum uerbo
utar,furdas:hoc uero pagnare contrahypothefes Eucli
dis, qui woluit eas wocari furols id eft rasionales, que
funt adlineam propofitam commenfurabiles.fine longi
tndine ¢9° potentia fiue potentia tantim : ex quo ma-
gnas opinionum differentias in plersfque huius librilo
css extitiffe. bactenns Tartalea. Neque fane hoc nibil
¢ft,neque tamen in eo fant omnia. Ego uero illud affir-
mare non dubitem, hinc capiffe not’ﬁs illins initine, que
tam denfas tenebras offuderst ueritasi rerum bis libris
traditarum,quedocentes ¢ difeentes plerosq; omnes
diner(os egerine:nt quum ulrerins ]Jrogreder_é'mr, nibil
ampliusinselligerent,quam [¢ nibil ineelligere. noftrum
quidem de eare indicium cum opus fuerit,afferemus.
Etquadratum quodalinea propofita defcribicur,
* quam ¢wrl’ uocari uoluimus,uocetur éndr.
Non uideo quid planins dicipofSit, - : £ ‘
.t t
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Et qu funt huic commenfurabilia, uocentur gemd.

Hanc socem commé']icmbilm,intellzgd,s feue fint quadra-
ta,fine alie quacunqne fignre reﬂili‘nm., Scitam eft
enim cuicungue fmmllelogr—qmmo,aequale guadmmm
defcribere:per ultimum theorema libri [ecands fine per
inuentionem linee medie profortionqli: fecundam 13
thearema librs 6.quam ubi repereris,colliges fatim per
17.6. parallelogrammum fcc‘?dngulum cé'pm/venﬁ{m'
ex duabus lineis extremis efSe #quale quadyato linee
medse. Simili ratione rurfis cuicung; quadrato pa-
rg”clo%mm'mum aquale efcribitur,per inuentionem
tertia linee proportionalis feciudum thoorema 11.6. bic
uides nibil tale dici de quadratis ¢ caterss figuris,
quale de lineis antea, quarwm eft ¢ tongarudo ¢5 po
tentia éommenﬁtfabiltk.Figaramm enim fola confide~
ratur capacitas,quam longitudo lanitndini iunta de-
terminat. ‘ » :

Quze uerd funcilli quadrato i fcilicet,incommé
{urabilia uocentur ey ideft furda. -

Incommenfarabiliabic quoqs accipias, quales gnales fue
rintfigurarelfilinea.. . .

Etlinez que illa incommenfurabilia delcribunt,
upcentur #eyer. Et quidem fiilla incommendu-
rabilia fuerint gualrata ipfaeorum laterauoca-.
buntur & o)si linex.quod {1 quadrata quidem né
fuerint,uerum alie quapiam fuperficies fiue fi-

.. At Nt . d . [
gurx reétilines, tuncuerd linex illz qua defcri-

L -

Cq



EVCLIDIS ELEMENTOR.
bunt quadrata equalia figuris. reGilinéis, vocen

tur xAejer. -

Vnum eft quod hoc loco animaduertendum putem. Cum

 dixiffet knoya effe Gu fant incommenfurabilia § inrG,
[ubinngere uoluit de lineis illa incommenfurabilia de-
feriben tiblq&c/y' eas wocanit fimiliter dnsyss:cum tamé
antea logueretur de commenfirabilibus ipfi iu, nibil
egit de bneis illa commenfarabilia deferibentibus. hoc
antem earationé prasermifit, quiafatis fibi feciffe ui-

debatur,co* de bisinnuiffe,cam loqueretur de lineis

éwrs comenfurabilibus,[ub illis uerbis, fine potétia tan-
tiim Nam potentia linea eft tpius quadratum,ut ante’
diximus. Quod fi quadratum commenfurabile fuerit
i])ﬁg‘u&ipﬁ quoque linea quse zﬂmf quadmmm lbotdf,
commenfurabilis erit faltem potentia. Itaque per diffi-
nitionem linearum commen(irabilium jwn etiam evit.
Extat libellus nomine Ariflotelis wbsi dmuar yoq.pudr
guem quidem non effe Ariftorelis ex mulsis locis ipfius

facileinzelligicur: eruditio tamen facie,ut attribuide- -

beat alicui ex nobili illa Péripateticoram -¢g doftafa-

milia.in eo multa leges intelligentie horum principio-
rum conducentia. Quorum' dlud unit annotabimus |
quod feré fummanm sotius vei declarationem continere:
wideripofSit. Commenfurabilitatem &5* incommenfu-
rabilitatem magnstudinuminter [E;nasura quidem ip
Jarum magnitndipum conflare. Rationdlitatem neyo.
7 ireqionalitarem pofitidne fieri;quia que primo lo-
colinea fic dicitur,nempe rationalss pofisionesalis effs-

citur. Alie werq lives adillirelata . fant ant rationa--

les,

3
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les,aut irrationales,quatenus funt eidem cammq"ﬁ;r@
biles ant eidem incommé[urabiles. Rurfus linea vatio-
nalis qua talis eft,quia cimenfurabilis eft linea dlli pri-
mo.rationals, ¢o ipfa relata fine comparata alseri ki~
nea,queitem proponatur primo loco rationalis effé fi
eidem fuerit incommenfurabils,dicetnr etiam irratio
nalis.lraque eadem linea alteri atque alteri commen-
furabilis ¢o* incommenfurabilis , erit fimiliter ratio-
nalis ¢9° irrationals. Hoc autem ideo fis,quia ratio-
nalitas , ¢ irrationalitas omnis pendet ex pofitione,
non autem ex natura ipfarum magnitudinum .quod
tamen in commenfurablitate ¢o* incommenfurabi -
litate aliter est. Sunt ¢9° communes quadam ani -
mi conceptiones , quds bic omifie Enclides | tum quia
Junt infinita,tum wero quia [unt eiufinodi,ut eas unuf
quifque pofSit animo modica quadam animaduerfro-
ne [ubijcere, ut locus ipfe poftulare widebitur: ex qui-.
bus tamenillas non pratermistemus , que fingulss lo~
Cis conuenientes erunt, qualex reperianmr in demon:
Prationibus primi ¢o* fecundi theorematum.

Campanus principijs huise libri illad quoq; inferit;
Quamlibet quantitatem toties poffe mubtiplicari , us
guamlibet cinfdem generis quantitarem excedar.qaod’
quidem rete fecit. nam huins principij anxilio fatim.
utitur demonfiratioprimi theorematis buiws libri. De.
ills autém magnitudine hic dicitiquam geometre ¢o~
ceteri mathematicitraltant,ut angeripofit in infini-
t#m.Hoc loco wifum eft addere, quod cum alif obfcure;,
Proclus tamen luculentifSime eradit: cuins libros(de ifs-
ST T B o iy
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intelligo quos in Euclidem [eripfis)ue omnes qui quidé
marhematici fieri cupiunt, ftudiofe legant,uchementer
hortor:quibus ego plurimsum debere me,nunquam in-
ficiabar.Quod advem attinet,id q/i‘baiufmadi,princi~
pinm illud Campani uniuerfaliter quansitarem omné
(finefiz ea quam continud nocant,fiue difcreta fit qua-
lis eft numerus ) comprahendere. Porro aliud eft quod
guantitati continus [oli conueniat,ut in infinstum mi-
i pofSit, ficut in linea. Quantacunque enim detur in
partes infinicas,minui fiue dinidi poreft.quarum tame
unaqueque linea erit.1lla porro itidé in alias qua ean-
dem naturam retinent: neq; unquam ad minsmum ex
[ectione deuenitur,ne fi punétum quidem dicas, quanis
illud ,{" [¢ fizin geometria minimis.Eo fit ut fint linex
quadam inoyn,quarsm quidé eft inter ¢ quadi pro-
‘portio, fed numero exprimi nequir , itaque mocatur &
Proclo Adyss kiguros. Nam ubicunque eft feftio fiue dini
fio ininfinitum;ibi quoque reperitur illud ineffabile,
quod inoysr dicunt.hoc uerd non sta eft in numeris. Nul
lus enim. eft numerns quem dinidendo non reducas ad
‘illud minimum quod eft unitas,ex quo numeros omnes
¢ffe gnras 7 svpuius neceffe efk. ommes enim metitur
-wniras. Nulliiginr fune numeri &xos.  Quod autem
-ad [equentinm theorematum gxpoficionem atrines, boe
-habetose,non fuiffe confiliy noftri initio [afcepti operis
fingulis manum admouere. Altum enims agere hoc qui=
dé effe uidebarnr fi qua a maioribus relte tradica fune
(fint autem bene mulsa)bic defcriberem. Neque fané
cupiam i maxime pofSim,alieno labore partam glovia
- n
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in me trasferre:fed morem geftum amicis oportuit, qui-
me adrotius libri cimentationem impulersnt,ut quam
lucem reram incognitard obfcuritas defyderaret , eam
quantum in meeffes ingensj, quantumque dintsrnum
[tudsis buins praftantifsima difcipline sllud adiuniffes,
ipfe uobis afferrem,quos uerstasis fiudio adrerum a-
cutifSimaris ¢ dignyfSimari cognitioné rapi intelligo.

‘Primum Theorema. -

Duabus magnitudinibus inzqualibus propofitis,
1de maiori detrahatur plus dimidio, & rurfys.
derefiduo iterum detrahatur plus dimidio , idg;
femper fiat: relinquetur quxg' i

eda magnitudo mi~
nor altera minore ex duabus propofitis.

Sint ducemagnitudines inaquales « g,y,q44-
rit masor fit w p: dicofide « g detrahatur &
plus dimidio, &5 de refiduo iteris plus di- -
midso, idg; emper fias, relinquerurquadi [
magnitudo minor § magnitudo v Nam y % 143
multiplicata erit tadé aliqnado maior ma
gnitudine « 8.multiplicetur ¢ fit as mul 8 ,
tiplex quidé ipfius y : masor uerdipfa a g:v | 91
di,;ddatérque Acin partes aqualesipfi vy, .
Guafint A% Inns: & detrabatar de « 8
plaus dimidso,fieg; &6 . varfus detrabasur 5
dew :/lm dimidio, Jfirg; 0%, idgue eo ufg;
fiat,donec dim'ﬁone: magnimZim} « B tot fuerint quot -
fant dinsfionesin magnitudine Av. Sint sgitur dini-
fiones wx, x4, & totidem numero quot funt dwifiones

J
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12, 2, wn. haltenus conftractio:deinde fé-
quisur demonftratio. Quiamaior eft av &
wam a 8, ¢ detraltum eft de &« minus
dimidio,[Cilicet ipfum ns,(quz quidem de- o
tractio intelligitur fata ex fuperiori di- x| ¢t
wiftone ipfins magnitudinis A<, in partes
aquales ipfi y. diuidendo enim minuitur 8
magnitudo , ficur angesur multiplican - 2
do.)de o guero detractum eft plus dimi- |
dio g o:vefiduum ergo u A eft masus refiduo
b a,quod ¢9* uerifSimum eft,¢o* ad cogita- Bos
dum facillimum , i ad principium illud
rewocetur (qualia mulsa funt in animis hominum pe=
nitus infira) vefiduum maiovis magmindinis poft de-
traltum dimidium wel minus dimidio , effe masns refi-
duo minoyis poft detractum plus dimidso. Camitaque
s A fit mains quam § o, detraltimg; fie den a dimidii, -
nempen: ¢ de 0 wfit detractum o x,quod eft plus di-
midio totins 0 : refiduum ergo A2 refiduo wx mains
eft,ratione principsj modo [cripti. Arquing et quale
ipfiy ex confenfu ¢ fuppofirione: ergo etiam magni-
tudo y eft maior magnitndine xx : quod idem eft ac fi
dicatar , minorem effé « x ipfa y.relinquitur itaque de
magnitudine x 8, magnitudo « x minor ea quz ex dsia-
bus propofitis minor eras.Qaod erat demonftrandam.
Dicto autemilla xmee , in exemplari.graco poftponé~
daeffpofteanerba imlos 2 derpginre xai spdoa s 70!
&deupsuin.Hunc ordinem in demonftrationibus per-
pesno retinee Theon,quem compofitorinm uocant. -
Nunc

o
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Nunc autem trallemus refolusorium pey [llogifmos
refoluentes theorema in [ua principia indemonftrabi-
lia. Sic ergo agamus: Omnis mdgn_imdo mnor A2,
eft minory. Omnis axeft minor 43. Ergo omnis ax eft
minory. Quodfi cupis prepius accedere ad terminos
ipfins theoremaris : fit maior cerminus , effé minorem
alteraminore ex duabus inaqualibus propofitis . mi-
nor uero fisilla pars prior tZeoremdm duabus ine-
qualibus magnitudinibws propofitss, de maiore detra-
£Ta parte dimidia maiore:sterumd; de refiduo,tali con-
tinwata detraltione perpetno vefiduis ipfum . Medine
terminus fit,minorem effe altera magnitudine,quz «-
qualis eftipfi minori ex duabss propofiis.itags dices,

Omnis magnitndo minor altera que 2qualss oft mi-
noviex duabws propofiris, eft minor minore ex duabus
propofiris. Duabss indqualibrs magnitudinibus pro-
pofitis, de maiore detralta parse dimidia maiore, iti-
démque de réfiduo continuata tali derraltione perpe-
tha,refidunm eft; magnitudo minor altera qua aqua-
lis eft minori ex duabus propofitis. - Ergo duabus ins-
qualibus propofisis magnitudinibus detratta ¢sc. re-
fidnum eft magnisudo minor minore ex duabas propo-
fitis.  Maior propofitio eft principinm indemonfivabi-
le ¢ per fé notum,quod uniuerfalins dici foles, qua «-
qualia funt inter f¢ , ad idem eodens modo f¢ habex
re.” Minor 4ero probasar ex illis sevbis: demonfira-
tionis Refiduum ergo ayrefiduo uxmains eft.quod idé
Hdles acfidicatur « x effe minws,quam 43. Sis ergo
[llogifimnsper-vefolusionom s vemoceshvywe xes ad ele-
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menta,quomodo folét uti geomerr4,ut pancioribus uey
bis concludatnr demonftratio,eog; prompting ab intel-
lectu noftro comprhendagur. Primd quia compofita
eft propofitio minor, qualiras illa adiecta predicato,
que aqualis eff minori, probatur ex confenfu ¢ fup-
pofitione pracedentibus.Maiorem uero terminuminef~ -
fé minori fic probabis:Refiduis minoris ex dyabus ma-
gnitudivibus inequalibus propofitis, detrattog; dimi-
dio de maiore:de minore uerd detracto plus dimidio,eft
minus refiduo maioris.Sed ax eft refiduum minoris ex
duabns magnitudinibus nempe ex ¢ a,n 4 ¢7c.Ergony
eft minus refiduo maiorss. [ed refidyum mdioris eft 2%
ergo axeft minus A2.Maior uerd citraltaeft ex prin-
cipio yniuerfali. Si ab inequalibus inequalia anferas,
vefidua funt inequalia, ¢7-minws id.quod réfidui off, .
eins 4 quo plus ablatumeft.  Quanium ad minorem
propofitionem attiner, illud folam probatione indiget,
 «xcfferefiduum minoris.primo vefsdunum e[fé pates, ex

fuppofitiane, Qiuod wero magnitudo § (cuins refidunm
&t ar)fit minor magnitudo x d,patet ita.Refiduum mé
noris magnitudinis ex duabus inequalibus, detratogs
minws dimidio de maiore:de minore uerd plus dimidso,
¢ft minus refiduo maioris, Sed b u eft refiduum minoris
ex duabus magnitudinibus inaqualibus,derratog; mi
n#s dimidio ex masore A v:de minore uerd wg plus di-
midio ¢9c. Eigo o w ofF minus, refiduo maioris. fed refe-
‘dunmmaioris eft ax,ergo § weft minus quam . Ma-
3or pdtet ex principio indemiftrabili. Minor uero pro-
batir,primsqaod § wfc vefidunes probatures fappor

d
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firione,propter detvaltioné faltam. Quod uerd u fir
minor quam As.patet fimiliter ex fuppofitione ¢z prin
cipio:quamliber quantitatem toties poffe multiplicari
€o°c.Addit Theon hoc quoqs theorema weram effe.eria
fipartes detralte fint dimidie. Quod uer dicitur in
theoremate, Si detrabatur plus dimidio,eo pertinet us
Jiminus dimidio detrabatur,non [emper uerum fit re-
Jidunum efé minus minore ex duabus propofizis. »
Secundum Theorema, -
Duabus magnitidinibus PI‘OPOﬁtiS: in‘zquglibqﬁ: :
fi detrahacur femper minor de ‘maiore, alterna
quadam dcr‘raé’fionc,"ncc}uc refiduum unquam

metiatur, id (}uod ante {e meticbatur, incom-
RN A L L ey L ¥
menfurabiles funtille magnitudines. -
Sint magwitudines dnz inaquales « B,y 1:minorg; fit « &
detractag; per detraétionens alternatim, ¢o* femper i

tinuatd minore de maiori : id quod relinqui-

tur ex eaque masor fuerat ante detractioné, »7
nunquam metiatir hoc ipfum,quod antequa I
id religuum fieret, meticharur maiorem ma- |

'S L .
magnitudineyu 87 A.%od i neges, illndcs | |
tinuo affirmas,comméfurabiles eas effe. Por- | |

ro fi fint commenfirabiles,metietur eas qu- i
dam communis magnitudo per diffinitionem |
linearum mmmtnﬁﬁ'dbilﬁim. Metiatnr ita- ped:
quefifieri potefl-cdahe fir idecrabatdrgne de maiori
2 : D j

gnitudinem.Dico incom'mcﬁméiles illas effe T :
7

-
"
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magnimdme yApars quadamiputa a3 qus
fit aqualis maiori magnitudini « B: aut f; -
qualis non erit, fit tamen huiufmodi,ut illa
minor magnitudo « B aliquot uicibus repeti-
ta,reprafentet iplam magnitudinem AZ. hoc “r
enim eft 7uod dicitur,magnitudinem « 8 me-
tiri Az:talique derralhione faéta,minoris in-
quam de maiore,relinguarnrex masore por-
tio quadam y3 minor magnitndinea g.hoc 1 | L
werd eft quod dicitur in theoremate, neq; ve- B 8 &
feduum unquam metiatur id quod anse f¢ erat. Simili- -
fer dé « g detrabatur portio quadam &x equalisma-"
gnitudiniy yrelinquatarque ex ea detrattione portio
wn minor quam y2, idque femper i fit.opus fiaz, [altem
dim reﬁnquamrquxddmm4gni;gdq. minor ipfa mia-
gnitudine .hoc enim tandem euenre necelfe cft,per pri
wmum thearema huius, Si propofisis illis duabus magni-
tudinibus inequalibus « B,5,(quarum misor ex con-
[enfu &5 fappofirione tnaerat s.hanc enim pofuifti-effe
communem menfuram duarii magnitudinume g,y 4,
itaque minorem alterutra)de maiore a g detrabasur
plus dimidio.itemque de refiduo plus fuodimidio : ita~
querelictafit wn minor quam s bhaltenns ea quaad
[ructurampertinét.nunc ad demonfirationem uenia-
mus. Cum igitur magnitudo  mesiatur magnituding
& B,ipfa uerd w Rmetiatur AL erianss metserur fimils
ter magnitudinens A per commnnem. ciceptionem. Si
magnisudo quadam metiasur aliam, metictur quoque
e i a e menfiesran. 24 inile guiddom

7
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appofuit Campdanus in numeris inter principia [Epri-
mi.ltaque « metietur £3. eadem etsd magnitudo « meti-
tur totam magnitudinemy & ex tua fuppofitione.pofi-
sum enim eft eam effé communems menfuram ambaris
« 8,y £.Ergo smetietur ¢ spfum refiduum, quod est
yperillam communem conceprionem, Qas magni-
tudometitar aliam totam,¢5 partem ab ea detralta,
metitur quoquc reliqud.ldem in numerss pofuit Cam-
panus. Cumitague s metiatur y2: y 2 autem metiatur
B 1:1p[a quoque mesietur B x per [uperiorem illam con
ceptionem. Arquis metitur toram magnitudinem « B
itaque per alteram conceptioné metitur refiduum ax.
Metietur ergo maior magnitudo aliam [¢1pfa minore;
hoc autem fieri nullo modo poteft, ut anté diximusin-
ser principu . Non igitwr illas magnitndines « 8,74
metictnr ulla magnitudo . Incommenfurabiles igitur
erunt « B;y & Diuabus itaque magnitudinibus pro-

pofitis inequalibus et car.quod dermanftvandum erar.
- Hec demonfiratso conclufa eft per dedutionem. ad
impofSibile. Pofitum.eft-enim: contradictorium. concly-
Jronis nerumiex qua propofitione per plures gradus.
[llogifinarum: deuentum eft- 1andem ad: id quodfal-
fifosmum cft, nempe maiarem magnitudinem ¢ffé qua
minorem metsatur Quid ergo ex ueris nunquam col-
kigitnr falfum:nunc aurem conclufa eft hac faifieas,ne-
ceffe cft-pofirionem illam.tuam falfam extitiffe. quod
spfum- per- deflructionem confequentis oftends poffe:
tradunt dialeltici. Falfum autem eft maiorem metiri:
winarem..quod. confequens erat ad.illud antecedens

~
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duas magnitudines « B,y Acffe comméfurabiles. fequi-
txrergoipfum antecedens falfum effe. Incommen/fura«
biles ergo neceffe cft effe « B,y 4. Verum ex quibus me-
dijs procefferit illa conclufio falfa,maiorem magnitu=
dinem metiri minorem, uideamus per refolution?,fitg;

Dllogifmus huinfmods - Omnis magnirudo metiens to
tam magnitudinem o 8,05 de ea detraclams 8,meti-
sur refidunm exn.Magnitudo « eft magnitudo metiens
totam « B,¢5° detrattamu 6. Ergo magnitudo « meti-
eur refiduum wn. falfa eft conclufio , quia pofirum fus
«n ¢ffe minovem quam «Maior eftindemonfirabils,cs
tracta ex principio uninerfals :quod-quale effet , anté
rezulimus. Minoris wero probatio quiaplura continet,
bincpetéda eft.Prinwo exfuppofitione magnitudo « me-
situr totam « p:deinde quod eadem « metiatur detra-
&am partem que eftx B,ita probatur: Omnis magnita
do metiens magnisudinem 3, metitur ¢ n £,quamy3
WELithY. mELitnY vy L,ergo s metitur €5 » £ Maior fi-
militer eft per [¢ vota ex principio aniner[ali: Quacun
que magnitudo metitur aliam,metitur ¢5* eam quam
ipfa metitur.Minor uero fic probatur: Omnis magnitn -
do metiens totam magnitudinem y 4, ¢r+desral’ta 42,
metitar ¢ refidusm s mevisurrotam magnitndi-
nem y a,¢5° desralti A2.ergomeritur y3. Maior ite-
rum per [¢ nota eft ex principio. Minor. uero quia duo
membra habet,ita probatur-Rrimo « metitur totd ma-
gritudinem y A ex fuppoficione.deinde quid eadem «
metiatur Agita probandii eft-Omnis magnizudo me-
1365 w B, IBLIENY CT° AT GHAM MELLN'® s MELILUY wf)
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ergos metitur ¢* A2,quam metitur « R.Maior uerifSi-
ma eft, o per ¢ nota. Minoré uera falfam effe ideo ne-
ceffe eft.quiacanfa fuir illins conclufionis falfa, nempe
7u8d maior m4gnitudo minoré metjaturlNon erititq-
que s communis menfura ambarum magnitudinii « &,
y A.1dem reperies,fi quicunque aliam magnitudiné po

[aeris pro.communi illarum menfira.Quia igitur nul-

la reperiripoteflerunt ille magnitudines incommenfu
rabiles, quod demonftrandum-erar. Ex hoc elicitur
wesue fiue corollarium a deftractione confequentis.
- Siduamagnitudines inaquales propofite ni fuerint
‘incommenfurabiles,[ed fuerint commenfurabiles: con-
-tinnata desractione minoris alternatim falta de ma-
iore, neceffe eft refiduum metiri id quod ante J¢ metie-
batur. - Tertium Theorema.

. Duabus magnitudinibus commenfurabilibus da-
‘tis,maximam ipfard comuné menfura reperire.

Sint date due magnitudines commenfurabiles « g7 #,
quarum minor fit x B:oportet itaque magni-
tudinam u B,y A maximam communem men
furam reperire. Primum ipfa magnitudo « g
AKEMELILUY Y AaHE 10 metitur. SiitaqueaB o ¢l
MEHtAry A feipfam quoque cik metiatur,ipfa 1 w
-ergo « B eft commaunis menfura magnituds-
‘#4m u B,y & Manifeftum porro eft maxima |
quoque eam ambarum menfuram commané' || l
¢[fé Nam nulla maior magnitudo quam e | |
ametietur ipfam « 8.Sed ne metiatur « g ma- B9 »
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gritudinem y 8. Detracla sgitur per mutud
detrachonem minore de maiori, refiduii me-~ .
sietur aligunandoid quod ante fe eft per pre-
-cedens corollarium Nam datz funt magni. o, ¢l
zudines « B,y Aeffe commenfurabiles. itaque 1 |
amagnitudos g metiendo « Apartem magnitn ° | |
dinis y A,relinguar magnitudinems y fea 8 |
inquam minorem.lpfa uero s y metiendo ma l
gnitudmem ¢ B parté magnitudinis a 8,re- | |
linquat fimiliter «2 f¢<y tnquam minorem. P & y
1pJa nerd « t metiatur magnitudinem y«. Und auré et
metiri,id quod ante feeft , quado nibil relinguitur poft
menfurationem factam.hactenus confirutio. fequitur
fatim demiftratio. Cum igienr « T metiatur magni-
tudinem y: y s anté metiarur 3 B:ergo a3 metitur ma-
gritudinem 3 8.Sed a metitur feipfam: ergo « 2 metie-
tar « .Sed quia « & metitur As: ergo a? merietur d¢,
Sed eadem a3 metitur yv:totam ergoyd meriemr:!rgo
w2 metietur ambas magnitudines « £,y 4, eardmg; 6 -
munis méfuraerit, Dico praterea illam effe communé
utriufque maximam menfaram. Quod fi neges illam
¢[fe maximam menfuram:erit itaque magnirudo qu-
dam maior 7_u2m w3, GUR MELALUY ULTAMGUE u .y A,

eanero fitn. Cumigitur per ten metiatar « B: ip[a asu-

sem « € metiaturs mergon mesietur s Aipfaetiam x per
te metitur totam y piero metietur ¢5° refidys y+. Sed
CHM Y A MELIAtUY  B,CLIAM & MELILIAY § B. MELtRy yevo
eadem u per tetotam o C:ergo metietwr o refiduil u 2,
Ytaque magnitudo major metsesur minorem: quod fane

fieri
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fieri nullo modo poreft. Nuﬂ¢e§a maior ma-
gnitudo quam «3 metietur 4tramq; « 8,y A: Py
ergo « 2 eft maxima earum communis mer_zﬁ;
ra.Duarumigitnr magnitudinun commen- o, ¢
[urabilium o €,y Arepertaeft conimunis ma- iz
ximaméfuranempe «3.quod faciendié fuir. ° | |

. Corollarium. . .- . ||
Ex hoc cicluditur, fi magnitado quapiam duds - | l
alias magnitudines meniatur,menetur quo- | |
que Co* communem utrin(q; maximam mé- B &y
faram. . Hot corollayium probatar ex poftrema parte
demifbrationis.. Sint due magnitudines « g,y A,qua-
rum fit maxima communis menfura « 3: fit porro aliax
GuL eLiam metiatur utramque e T,y 4. dico magnity-
dinem « metivi «2.Sint exdem [uppofitiones quas modo
pofaimus. . Cumigutnrumetiarur « B B antem me-
- tidsur s ncergo s metietkr« A.Sedw metitur etiam totd
¥ Ametietur ergo ¢5* feliqnum yc,Sed quiaymetityr.
gCergowmetietur C.fed metitur toram w 8 : metietur
ergo ¢ reliquum,quod eft w L.evgon metiens utrdque
« Cy Ametictur ¢5° maximam utrisfque communem
waenfisram,nempe «.Docer Proctus differentiam inter
problemata ¢o* theoremara geometricaed effé, ut pro-
blematafinreaqua proponunt aliquid fieri oportere,
- qualia funromnia qua uerbo infinito concipiuntur,ut
wepeérire,coftisuere fecare ¢y fimilia. Theoremasa ue-
r0 funt qua afferendo ponunt e definiiis de unoquoq;
accidente cuinfque fubiefti,qualia fint duo prima bu-
iws libri. Hoc ausem 3.problema eft. Huius ergo pro-

4
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blematis demonfbrationem fic refoluere nos-
oportet Primim aggrediamur partéeiqua ¥
[yllogifmo directo ¢o categorico cocludissp- |
fammagnisudiné « effé csmunem menfurd. ™|
magnitudini «¢.y A.Omnis magnitudo me- it [
tiens magnitudinesy s ¢ « Ametituy toram | |
y A.Sed wg metiturys &3 s Aergoatmesitnr 11 T

|

¢

totam y AMysior patet ex principio indemon: T 1 |
[rabili. Queciiq; magnitudo. metitwr dus, é Ay

metitur etiam.compofitam ex. illis.cuins. fimi -

 le ponis Campanns in numeris inter principia Jebrifé-

primi.Minoris pars tlla quod w2 metiaturys, patet per-
corollarium fecundi theorematis . Quod. uero eadéw?:
metiatur « a,probatur Qmnis magnitudo metiens « 8,.
metitur As menfuratam ab g. Sed a2 metiturw g: er-

gonmetiturA «.Maiorpatet ex principio. Quacangs;
magnitado-metitur-aliam,metisur-quamcunque men-

Juraram abea.Minoréitaprobabis:Ommis magnitudo-
metiens magnitudines a 3,28, metituy ¢g: totam compo-
fitamexillis o« €.Sed et metitur w2, C:.ergo a2 metitur-
totamap. Wior-ex;princifimeodé’ patet, Minoris pars
quod « metiaturwl;patet etiam ex-eo,quiaomnis ma-
gnitudo féipfam metitur per unitatens. Quod neran?:
metiasur 3.8, probatur fic. Omnis magnitudo metiens
y.metisur¢o L menfurasdab ea.Sed w3 metitur ys,

ergo a2 metigur L & Maior pendet ex principia. Minor-
etiam pendetex anté dichis Nunc wero reflat per[equé-

daparsilla démon]}rationir,;qua oftéditur-magnitudi
Rem.acommuncm utrinfque « f, y Amenfuram: effe

praverea
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prasereamaximam ambarum cimunem menfura.hoc
antem fit per dedutFionem adsmpofSibile. Nam fi neges
illam «2 effe menfuram maximam communem utriuf-
que magmtudinis « 8,y A.fit-alia maior quam e ma-
xima communis urriufquemenfira qui firs. Tunc di-
co te deductum iri adllud impofSibile magnitudinem
maiorem, wempe s metiri minorem,[Gilicer . Manen-.
tibus enim bus qua fuperius pofita funt Omnis magni-
sudo metiens totam « 8,80 deea partem detraétam
2 B,metitur ¢ refidui « Q. Sed wmetitur totam « & ¢o°
detrattam Bergo n metitur 3. Maior eft indemiftra-
bilis.Minor fic probatar. Primum wmetitur tord « & ex
4a pofitione. Quod uerd cadem n metiatury B, probo,
Omnis magmitudo metiens y\ metitur L 8 quamy«me-
situr . Sedwmetitur ys,ergonmetstur 8. Maior rur

fam n& eger probatione.Minoris probatio binc deduci-
1ur.Ommis magmiudo metiens totam y A £5° eins parré
s, metitur ¢ vefiduisyv.Sedwmeticur toram v A ¢
CiNs partem A s,ergo ita metithy ys. Maior irem eStin-
demonftrabilis. Minoris probationé fic deduces* Primis
guofi ita metiatur totdy A,patet ex sna pofitione.Quod
uero eadem v metiatur A, fic agas* Omnis magni-
sudo metiens a B,metithér Asmenfuratam abea . Sedn
meritur « B: ergo wmetitar &'s. Mior eft indemon -
Jhrabilis. Minor pares ex tua poftrione quado uoluiffi u
¢ffé communem mazximam menfaram weriufqwe népe.
« B, Y& ex qua quia feqaitar illa coclufio falla,feilice
maiorem v meniri minoré w3, neceffeeft illatuam po~
Jivionem falfam extitiffenam ex ueris ni feqai falfum
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compertum eft.Ergo wnon eric communis urrinfque ma

xima menfura. idemd; fiet fi quacung; aliam pofueris.

Conflat igitur «  ¢ffe communem maximam utrinfque
menfuram. Quod antemhoc problemate proponitur

inqairendum Jid licet in theorema conuertere colle -
ta [umma totius demonfirationis , propofitis dua-
bus magni tudinibus inaqualibus ¢ commenfirabi-
bibws:fs minor metitur maioremilla eft communis ma-
xima utriufque menfura:fin minus,facta mutua desra
¢Hone quandocunque refiduum metitarid quod ante
Jé metiebatur poftremo, illa eft communis utrinfque mé
Jura arque ea maxima. Simili ratione poteris ex quio-

cunque problemate theorema efficere.

Quartum Theorema.

Tribus magnitudinibus commenfurabilibus datis,
maximam ipfarum communem menfuram re-
perire. L

Sint date tres magnitudines cimenfurabiles a,8,y, opor-
tet ipfarum communem maximam menfuram reperi-
re. Sumatur maximacommunis duarum '
priorum w,g,menfura per pracedens pro- ¢
blema, fitg; A:hac magnitudo a,aut meti- -
tur magnitudinem tersiam que eft v, ane
eam non metitur.metiatur prins.HalTe-
nus conftractio huins partis,nunc ad de-- |
monftrationem.Cum itaque Ametiatury, |} | {
metidtérq; magnimdine: «,8,Ergo ame-~ .
siethr a8, ipfarémque communis men-
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faraeft.Praterea hanc effe illaram maximam com-
munem menfuram confat hac ratione. Nam nulla ma
gnitudo maior quam & metieturillas a8,
v.Quod fifieri poffe defendss fir magnitu-
do «maior quam h,quam dacis metirs ma- |
gritudines illas «,8,y.Cumitaque «per te
metiatur o, B,y metitur duas prioresex il- |

lis Cilicet w,p: ¢ praterea maximam co~ I { l
‘munem wtrin[que menfuram,nempe A per * o ]

orollarsum pracedés.Ergo« masor quam “B7 die

¢ I

A, mesietnr ipfam a,quod eft impojs’iZile.Sed ne metia-
tur Amagnitudinem y,hoc primum dsco magnitudines
s efJé commenfurabiles. quod ita demonfiratur. Cum
fint commenfurabiles date magnitudines u,8,y,metie-
tur eas profecto quadam magnitudo qua fimiliter me- -
tietnr feparatas ex illis duas , 8. Quare metietur quo-
que maximam communem utrinfque menfuram,nem-
pe AMetitar esiam ipfa eadem magnitudinéy. Quare
metietur utraque v,0.Ergo v, A flnt commenfirabiles
ex definitione.Sumatur itaque maxima communis mé
[fura ambarum y,a.ficg;«. Hallenus conftructio huius
partis,nunc eft demonfiratio.Quonid metitur #,¢5* A
metitur m_dgnimdine: w,B, itaque s metietur a,p.meti-
thr préterea magnitadinem y. Ergo s eft communis mé
[uratrium n,g,y. Dico autem illam ctiam effe maxi-
mam.Nam fifieri poteft ut snon fit maxima menfura
communis tYium a,Byy.fit quadam maior guam  ma-
gnitudo 3, mesiatsirque tres illas w,8,y. Camq; ¢ metia-
LAY %, B,Y,CLIAM MELICLUT wy B, T ipfarum maximam

E ij
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tommaunem utriufque menfurd, nempe A,
Metitur pratereaipfa ¢ magnitudinem y. .
ergometitur ,A,¢5" ambarum commu- .
nem maximamenfuram, nempe «. Mdior |
uidelicet magnitudo minoréhoc uero fieri 1
nullo modo poreft. Nulla ergomaior quam | } I I
s magnitudo metietur magnitudines a,8, af¥ dle
v-Ergoseft maxima trism dictarum communis men-
Jura fiquidem & non metieur magnitudinem v.Quod
fi 2 metitur v, pfamet A erit communis srinm maxi-
ma menfura. Datis igitur tribus magnimdiniém com
menfurabilibus , reperta eftipfarnm communis maxi-
mamenfira,quod faciendum erar.
- . Coroflarium. . ,
Exhoc manifeftum relinguirur.fi magnitudo tres magni.-
tudines metiatur ,metiri guogue maximam comms.
nem ipfarum menfuram. Stmiliter etiam in pluribus
magnisudinibus maxima illarum communis menfu-
va veperitur. In ills quoque uerum erit boc rorolla-
reum.Huius corollaryj demonftratio continetur in po-
- fhremis uerbis ipfins Theonis . itaque dices* Sine tres
magnitadines a,B,y,quarum communis maxima men-
[urafie s fitporro alia ucluti 2,ipfa quoque metiés tres
allas magnieudmes, dicog metiri . Demonftrationé ax-
tem requires ab illis uerbis . Cumq; 3 metiatur «,B,y
etid metietur «,8 4/que ad ea nerba Maior uidelicer .
Heac demiftratio quia uarias partes habet,fingule ue-
70 pluribus [yllogifmis citinétur:fingillatim omnes ve-
Joluemus Primo fi Acommunis maxima menfuraam-
' barum
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EBarum «,8. metiatury per [é.clarum eft magnitudinem
A ¢ffe communem menfuram. magnitudinum «, 8, .
Quod ueré eadem & fir earumdem.communis menfura:
maximajhinc liquesper deductionem ad illud impofsi-
bile,Maiorem magnitadinem metiri eam qua ﬁ’ qzj?a
minor eft. Nam [i negas 4 effe maximam menfu-
ram, fit guanis maior quam A widelices « metiens ilbes
«.8,v.Exhoc Equitur « metiriipfam. aquod falfum cft
&> impofSibile, cum maior non metiatur minorem.
Omnis magnitudo metiens «,8,metitur A maximam
«, 8, menfuram.Seds metitur a,8: ergo smsetitur AMa:
ior patet,quia collecta ex corollario fuperioris. proble-
matis. Minor patet ex twa pofitione. quam tamen fal-
[ame[Jé conftar, quia caufa eftfalfieasis illius ex ea con-
fequentis. Verum eftitaque aceffe communem ¢o: ma-
ximam trium menfuram,fi modo A metitur y.Sim auté”
& non metiatnry,ilud imprimis uerum effe dico.(quod:
ueluti lemma quodda demonftrandi eft antequi easnr-
ulterius) magnitudinesy,a,¢ffe coméfurabiles, Qm-.
" mes magnimi:ne: quas eadé méfura mesiturs widelicer-
0, funt cimenfurabiles.Sed v,/ funt magnitudines quas:
eadémifra metitur widelicet 1. ergoy, &' funtciméfu-
rabiles. Maior patet ex definitione. Mino patet ex eo,.
fl:id w, B,y pofitefunt ciméfurabiles per comuné méfu:
vd, widelices 0.fic itaq; probabitur Omnis magnitudo-
metiés tres w B;y,menstur duas priores; €9 maximamé”
fram duari priori nempe a;per corollarium.prace-
dentis theoremaris Sed e metitur tres u,8,y. ergod me-.
sieur £.Quod auté V metiatur ypatet ex pofirione. Ciéi
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igitur 8 metiatur utrdq; v,d.[equitur ex definitione am
fa; 1.9 effe ciméfurabiles.Stt maxima comunis méfu-
- ra ifﬁrii M, U woceturs. Dico primo ipfam veffe o
munem menfurdtrium «,8,y fic probari. Omnis ma-
: gnimda metiens A, metityr «,B, menfuratas & a. Sed «
metitur A, ergos metitur «,8.Maior patetex principio.
Minor nero ex ﬁ;ppoﬁtionc 7u4ndo pofitum eftipfam s
¢ffe maximam communem menfuram duaramy,4, ex
eadem etiam fuppofitione metichatur y.Ergo « meti-
t0r a,8,y, ¢ftg; carum communis menfura. Dico pre-
' tered eandem effe communem maximam menfuram
eariidem trium.fin minus efto magnitudo quada ma-
ior quam « metiés illss,fit4; 3. Ex hac pofiione fequi ui-
debis illud idem impofSibile,maiorem ¢ metiri minoré\.
* Omnis magnitudo metiens v, i, MELLtur « communem
maximam utrinfque menfuram.Sed metitur y,a,er-
gol metf'mr v.Maior patet ex corollario ﬁ;periori. M;-
nor uerv ita probatur.Primo quod  metitury,patet ex
Juppofitione,quia pofitii eft eam metiri Singnlas «,8,y.
Quod uero cadem ¢ metiatur A probatur.  Omnis ma
gnitudo metiens «,8,metitur ¢9* Acommunem utrinf-
que maximam méfuram.Sed ¢ metizar «,8, ergo ¢ me-
titur A.Maior patet ex corollario. Minor uerd a te pofi-
taeft,que cam [it unica canfJa illins falfe conclufionis,
necefJe eft ipfam quoq; falfam effe. Nullaergo alia ma- -
'gn;'tudo quamerit communis illarnm-trinm maxima
menfara. Hoc autem problema potes vedigert in for-
mam theorematis hoc modo- Stmaxima méfura dua.
© rum primarum ex tribus commenfurabilibuns magni-
tudmibus
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tudinibus metitur tertiam, illa eft communis maxima
menfira trium.fin minus,maxima menfura tertie ¢o°
maximae menfure duarsm primarum eft comunis ma
xima menfura trium. : '

Quintum Theorema.

Comefurabiles magnitudines inter fe proportio-
né eam habent,qua habet numerus as numerd.

- Magnitudines dichtur inter ¢ proportionem habere, qua
ﬁet numerss ad numerum, quido. que proportio eft .
inter illas magnitudines,ea reperitur inter aliquos na-
meros,ut puta fi magnimdo magnitudini fir,uel 2qua-
is, wt numerus 2 namero »: uel dupla, ur numerns 4
ad 2:uel tripla, ut 6ad 2: uel in alia quanis multi-
pliciproportione ldem defuperparticulars, fi magnitu
do fit [efquialtera admagnisudinem, ut numerns 3 ad

" nwumerum 2. 1dem de aliis [peciebus fuperparticula-

 ¥is proportionis. Idem de fuperpartienti,de multiplici
Juperparticulari,¢o* de mulriplici fuperpartienti, gue
ﬁmt»omm'a froportionum genera,que in ngmeris repe
riuntur.  Sint magmeudines commé- 1
furabiles «,8. Dico ipfas habere pro-
portionem inser [, qud numerns ali-
g\uis ad aliquem aliz numeram. Nam
cum fint commenfurabiles o, B.fit yco

" mumis eari méfura, ¢o* quoties yme-
atur «, (1d eft quot partes veperintur
in .« equales ipfiy) tor fint uniratesin.
Wumero A quotiesweratademy mesi-

N ’ F




EVCLIDIS ELEMENTOR.

tur B, tot fint unitatesin numeros. 7.
Sequitur demonfiratio. Camitaque 1
o metiatur w rotics quot funt unita~ |
265 in Anumero, ipfdque unitas metia
tur numeri 4 roties quor fint in-ipfo
A unitates.totidem ergo wicibus  me- .
titur e, quot wicibusunitas metiturnu | } . L
merum 4. Ergoy eander(z proportio- Lo o i
nem babebit ad, quam unitas adnn-
merum rper conser(am etiam proportionalitatem e
it ut wadyy,fic numerws rad unitatem. -Rurfum cum
ymetiatur C toties quot [unt unitatesin nameros:me-
tiatsirgue unitas numerum s toties,quot fint in eo uni-
tates.tot aicibus itaqueymetietwr £, quot uicibus
vitas metithr numerum Ergo per equam proportio-
nalitatem (hanc uers wocat Euclides & irs Ayor) quam
proportionem habet magnitudo « admagnitudinem ¢,
eandemhabet numerus 4 ad numerum . ltaque.com-
menfurabiles magnitadines, puta u,p,inter fepropor-
sionem pamhabent, quans numerns.& ad numerum «..
quod demonftrandum erar. S
Refolutz'o;

Omnia extrema duorum ordmam continentium equnalé’
numernm magnitadinum coniugatarum in eadé pro-
pertione, [unt ¢ ipfa in cadem proporrione . Sedw, 8,
€5 Ay fant extrema. dnorum ordinsm, s ¢ Ergo w,8,
€9 45+ funt in: eadem proportione. Mator parer ex

2 2.5. Minoris pars prior [cilicera,6.¢5° ;s effe extre-
ma duorum ordinum.2qualem: mueram continentii
mdgﬂlt[f“_
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magnitudinam patet ex fuppofitionibus admifsis in ci-
Jrructione.  Quod uero magnitudines contente in il-
lis ordinibus fint in eadem proportione coningata ,id
eft fingula paria prioris ordinis cum fingulis pavibus al
terins fint proportionalid, probamr ita: Primo quody,
& habeant eandem inter fe proportionem quam anitas
O numerns o, Omnis magnitudo metiens p tot ui-
cibus,quot wicibus unitas metitur ,habet ad & eandem
proportionem , quam unitas adnumerum«. Sed y ror
wicibus metitur B quot uicibus unicas metiturs. Ergoy
habet ad g eandem proportionem,quam unitds ad n-
merum « . Maior per [e patet contratta ex definssione
proportionalium , quz eftin principiis lib.s. de quibus
doétifsime differentem lege Petrum Nonium Lufitani.
Minor uero conceffacft per fuppofiionem, Quod ue-
¥0w,y habeant eam proportionem quam numerus Add
unitatem, probatur eodem modo:  Omnis magnitudo
qHam metitur y tot uicihus qrot unitds metithr nume-
rum Ahabet ady eandem proportiontem quam nwme-
s A ad unitatem, Sed w.eft magnitudo quam metitur
y tot uicibus, ¢°c. Ergo u haber ad yeandé proportio-
nem quam A ad unitarem.Maior probarur codem mo-~
do gmo faperior.Minor itemparet ex fuppofitione.Ve e
70 reperias numeros dwos, quorum proportionem ha-
beant inter [¢ duse magnitudines commenfurabiles, ui-
de-quot uicibus men]fm eATHIR COmMUNIS Unamgud~
que metiatur . Numeri enim wicibus illis exprefSi reti-
nenteam proportionem,quam magnitwdines commen=
Jarabiles, - S
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" Sextum Theorema.

Si duzx magnitudines proportionem eam habent
inter fe quam numerus ad numerum, commen-
furabiles {untille magnitudincs.

Du enim magnitadines «, B, inter f¢ 1
habeant eam proportionem, quam
numerus A ad numerum «.Dico co-

menfurabiles effe magnitudines «, | T

8. Nam magnitudo « dinidasurin 1 .

tot partes #quales quot [t unita- S

tes innymero s (hoc weroidem et 11 10

acfiuelis quamcunqueparteman- | 111 - " :
erre de magnitudine «, quod quo-. o g 33 M &

modo fiat, docer 9.6.) firgue ma-~ ‘
gnitudo y aqualis uni ex sllés partibus aqualibus ipfins
w. fit etiam alia magnitudo L compofita ex tor magni-
tudinibus aqualibus ipfi v, quot anitates funt in nume-
ror.  Hicincipit demonflratio. Camigitur tot ma-
- gitudines aqualesipfiy fintin magnitudine «, quot
{int unitates in Aquota pars ipfius & eft anitas, eadem
pars erit magnitudo y magnitudinis w. Eff ergo st yad
w,itd unitas ad 4. metisur uero unitas numerum 4.ergo
€5 ymetietnr w. Kt quia eft ut y ad «, fic unitas ad nu~
merum J.conuer(atgitur proportione erit 4t wady, fic
numerns A ad unitatem. Rurfum quia quot funt 4-
 miratesin numeros, tot funt in magnitndine  magni-
tudinesfine partes aquales ipfiy. Erit itaque ut yady,
Jicunitas ad «Nuper uera conclufum eft ficut a ad yira

K : numerus
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numerus & ad unitatem. Per aquam igitur proportio-
nem erst ut wad . fic A ad.Sed ficut # ad s,itafe habet
wad . 1taque etiam ut « ad 8, fimiliter (¢ habebit « ad
2 Ipfaigitur magnimdo « ad utranque ;2 eandem
proportionem retinebit. Aequalis eft igitur magnitudo
Bmagnitudmil per [ecundampartemg, 5. Sedy meti~
thr,ergo metietur B.Sed ¢o* eadem y metitur o, igitur
v metitur «, 5. commenfurabiles igitur. funt magniti~
dines «,8. Si ergo dua magnitudines ¢o'c. quod demon-
Srrandum fuit. Refolutio.
Omnes mdgnimdine.r quas eadem menfira metitur,funt:
commegfurabiles. Sed magnitudines «, 8 , habentes
proportionem inter [¢ quam numerus ad numerum,
metitur eadé menfura,puta v.Ergo magnitadines «,8,
habentes proportionem inter ¢ quam numerus ad nu-
merum , [unt commenfurabiles . Maior patet ex.defi-
nitione commenﬁ;mlrilium magnimdmum. Minoris.
wero parsilla quody metiatur R,ita probanda eft- Ma-
gnitudo eft magnitudo B, quia aquales. y. metitur ¢,
ergo y metitur £ Minor patet ex concefSione fuppofita.
inter conftruendumiillis uerbis, Sit etiam alia magni-
tudol. Maior fic probatur* Omnesmagnitudines ad
uas eadem magnitudo, puta o éandem proportionem
Zaber,ﬁmt aquales. Sed, 8 fant buinfmodi. ergol &
funt aquales. Maior patet ex fecunda parte none
quinti. Minor uerd ita probetur- Omnes proportio-
nes aquales eidem proportioni,pusa ei queeft inter A
m;mero:,/:}m inter f¢ xquale: . Sed.proportion'e: inter
ol €' w,B funt aquales eidé proportioni, puta quaeft
| “ . E il
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inter As. Ergo proportiones inter o2 ¢5° , £ funtinter
fe equales. Masor paset ex undecima quinti . Minoris
parsilla,quod proportio inter «,8 fit #qualis ei que eft
inter A numeros,patet ex [uppofitione.  Quod uero
wteandem babeant proportionem quam as,probetur
Jic: Omniaextrema duorum ordinam aqualem nume
THM Continentium mdgnimdinum coniugatarz? inea-
dem proporsione,funt ¢ ipfain ana g5+ eadé propor-
tione.Sed w,7,¢9* Ay funt extrema duorit ordinii, ¢oc.
Ergoa,? ¢7° A fant in una ¢o* eadem proportione. Ma
© Jor patet ex 22.5.Minoris uerd pars prior [cilicet «,3 ¢
A effe exrrema duoram ordinum aqualem numernm
continentinm magnitudinum,patet ex fuppofitionibus
.admifsis in conftruendo.Nam primus ordo eft x,7.2.Se-
.cundus uero eft Aus. wenimeftloco unitatis. Quod
uero magnitudines in bis ordintbus citenta fintin ea-
dem proportione ciiugate, probear. Et primo loco u,y
habere inter ¢ eandem proportioné quam # ad unita-
temy, pazet ex fuppofitione admiffa inter céftruendi il
lis nerbis,Nam magnitudo « dinidatur in tot partes z-
quales, ¢g'c. Quanuis eapars [yllogifmo quoque de-
monftrari pofSit. Omnes quatuor magnitudinesinter f¢
proportionales,funt quoque conaerfa proportione pro~
porvionales. Sed y,uu unitas ¢ # funt magnitndines
propovsionales. Ergo y,a,n €9° 4 fant conner(a propor-
siome proportionales. Maior patet per corollariit quarti
sheoremanis libri quinti . Minor uero patere poteft ex
fuppofirionesillis uerbis, Nam magnitudo « dinidatar.
Secundum eratinillaminore y, ¢ habere eandem pro-

Jportionem



portionem quam unitas €9° s..quod quidem etid pater

ex fuppofitione inter conftrucdum admiffa illis uerbis,
Sit etiam aliamagnitudo 3. Quantsm ad alteram
partem minoris affumpea in primo (llogifmo, nempe -
metiri magnitudinem a,ea quoque patet ex.illa fuppo--
fitione,Nam magnitudo « diuidatur;¢s e Nihilominus
poteft ¢ ipfayllogifme demiftrari: fed quia cft ex fup
pofitione nota, nibil eft opus [yllogifmo.. »

Corollarium..

Ex hocfit manifeftia,fi fuerint duo numeri ut 45,07 recta:
linea ut w,daripoffe aliam lineam ad quam linea « re-
tineat eandem proportionem qua nwmerus 4 ad nume.
rams. Dinidatur linea u.in tor partes a- -
quales quot fant unitates in altero. wumero 4 }
per nonam [exti, ¢ ciponasur altera linea, + -,
puralextor partibus,quz fint aquales par- |
tibus linex w,quot funt unitatesinalteronn~ 1 | -
mero v.itague linea w erit ad linea? ficut nu- 11:
merus dad numeriis.Hacratione potes cui- | | :
cunque linca propofira,alia dare commenfi- $de
rabilem in longitudine. Nam fi duzline habent pro--

- portionem inter [¢ quam numerws ad numerum, funt
mnter ¢ quoque longitudine commenfurabiles, per-hoc:
theorema 6. Quod uerd fequitur in exemplarigraco,
continet,fubobfcure tamsn lenama quoddam;ipfam e-
tiam alieno loco pofitis. inuenitur envm inter alia lem-

- mara poft 29 theorema bains libri, uerbis conceptis in

. formampoblemaif. :
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Lemma.

Duobus numeris datis,¢o linearetta,oportere efficere ut
numeruns ad numerum:fic quadratum linee date ad
quadraium alserius. .

Sint dati numeri as: reftauerd fit w: propofitimque fitef

“ficere id-quod precipitur hoc -
problemate. reperiatur igitur
per poftremam corollarium bi-
neal,ad quamlinca ufitinea
proportionein qua numerss A
ad numeruam s :fumatirq; in-
-ter duas illas lineas «,t media 'Y s
proportionalis per tertiam de- -
cimam [exti.firque B . Cum igiear fit ficut numerus A
ad numerum sitalinca a,ad lineam?. ¢ quemadmo
dum [ habet linea « adlineam?, ita quadratum linez
wad quadraram linee g,per fecundum corollarium ui
cefima [exti. Isaque ficut numerus A ad numerum s,ita
quadratum linet « ad quadratumlines 5.

Septimum Theorema.

Incommenfurabiles magnitudines inter fe propor
tionem non habent,quam numerus ad numerd.
Magnitudinum non habétium proportioneminter [¢ qui
numerus ad numernm,nullum exemplum efferre po/-
[umus in numeris,ficut fecimus in 5 huins.nam impof-
fibrle eft numerum ad numerum né habere proportio-
nem quam numerus ad numerym.  Sint magnitudi-

* mes incommenfurabiles n,p. Dico «, & nullam ommino
proportionem
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proportioneminter [¢ ralé ha- . 6
bere, qualisinter ullos nume- =~ a3
ros reperitur.Quod fi contra- .
dicatur «,8 habere proportionem inter [¢ quam nume-
rus ad numersm: fequitir illud continyo , commenfi-
rabiles quoque effé «,R per [extum theorema huins li-
bri.Sed hot theorema ponit illas effé incommenfurabi-
les. Nullo igitur modo « habebit proportionem ad g,
quam numerus ad numernm , quod demonStrandum
fuie. Hicmodus argumentationis & certifSimus eff,
¢ brewifSimus : fumiturque ex [yllogifmis hypotheti-
cis,quem & deftructione confequentis nocant. Uludque
in uniuerfum uerum e(f deprebendes , quotiefcunque
in difeiplinis mathemaicis ant alis quibufcunque,que
" nomine cenfentur [Cientiarum,reperiuntur duc conclu
Jiones ex earum numero, quas conuer[as uocant, qua-
les funt quintum ¢o* fextum theorema huins libri : in
his potentia continers praserea alias duas conclufiones
¢9* ipfas conner(as,contrario tamen modo guim fupe-
riores,quales funt hoc theorema ¢5* proximum.

O&auum Theorema.

Siduz magnitudines inter {e 'proport\lohcm non
habent, quam numerus ad numerum, T
incommenfurabiles funt ille magnitu-
dines. ‘ |

Dugemm magﬂimdine; o, B, inter ]é propqrtio—
nem non habeant,quam namerus ad nume-
#xm.Dico incommenfurabiles effe magnits-
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dines u,8. Quod [i contradicas,uidelicer c&

menfurabiles ¢ffé , habent flasim proportio- [
nem quam numerus ad numeram,per quin-
tum theorema huisis. fed boc theorema fup- 1B |
ponit eas non habere.incommenfurabiles er-
gofant magnitudme:— a,8. SEigitur dnae ma-
gritudines,¢g'c. quod demonftrandum fuit.

Nonum Theorema.

Quadrata que deferibun- "
tur a retis lineis longitu
dine commeéfurabilibus,
inter {e Proportioné ha-
bent, qua numerus qua- P
dratusad alium numerd 2" °
quadratum. Et quadrata - - -
habentia proportionem .- - -
inter fe quam quadratus. '
numerus ad numerum.
quadratum, habebunt quoque latera longitudi-
ne commenfurabilia. Quadrata vero qua defcri
buntur i lineis longitudine incommenfurabili-
bus,proportionem non habent inter fe qua qua--
dratus numerus ad numerum alium quadrati.
Etquadrata non habentia proportionem inter
fe quam numcrus quadratus ad numerum qua-
dratum,neque latera habebunt longirudine ¢6-
menfurabilia, ‘ '

- Quiadifficile widetnr boc theorema, dignum quoqHe ui-
fam
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Jum eft,qnod pluribus modis demonfbrarerur.Nos uero
~ antequam ad demonftrandam accedamus , nonnulla
prafabimur de fignificatione wocam fiue terminorum
buius theorematss, qua rem totam dlluftrabiis. Hoc [a-
ne theorema ¢o* que proxime [equuntur , huinfmodi
[tnt,ur nife plane percipiantur,res alioqus non difficil-
lima inexplicabiles wideri pofSint. Imprimis illud intel -
ligendum eft, lineas effé longitudine commenfurabiles,
&0 lineas habere proportionem inter]é guam nyme-
rus ad numeram., idem efJe.Nt quacunqae lines funt
longitudime commenfurables, habeant etiam propor-
tioneminter (¢ quam numerss ad numerum. ¢9° con-
-trd,quc linee habent proportionem inter [¢ quam nu~
merus ad numerum , fint quoque longitudine com-
-menfurabiles, ut patet ex 5.¢o 6. buins ibri. Similiter
4lludconnertitur, lineas effé longitudine incommengu-
rabiles, ¢o* non habere proportionem quam numerys
ad numerum,ut patet per 7 ¢5* 8 huins. lrdgque intelli-
-gi debet quod dicitur in hoc theoremate,de liness longi-
tudine commenfarabilibus, ¢o* longitudine mcimenfa
vabilibus. Sed dicat aliquis, priufqua Euclides docuis
modum reperiend lincas longitudine incommenfurabi
des,eraltat de quadratis ipfaram , cum amen contrd
- fieri oportere uideri pofSit. prius enim exquiri deber de
realiqua an fir, quam quides accidar , confyderetur.
" Nos ueré dicimus Enclidem quidem tradeve modum
veperiendi lineas longitudine incommenfarabiles in
. theoremate 1.quod eft in Graco 10. neque tamen per-
wer[e guicquam fecifJe.Nam hoc theoremate (umit has
o G §
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lineas longitudine sncommenfarabiles ex hypothefs ,

neque amplins quicquam fibi. demonftridum hoc qui-

dem loco affamit, quam ex dlahypothefi fiilicet linea-

yum longimdme- incommenﬁm_bilium quadrata non
habere proportionem, ¢o catera.Quod ubi uerum t//“t
demonfiranerit , fat feciffe widebitur-. Ex boc an~
tem theoremate gradum fibs faciet ad-inueftigatio -
nem linearsm illarum in theoremate undecsmo. 1l -
Ind praserea intelligendum. est quid nocibus illis fr-
gnificetur , habere proportionem quam numerus qua-
dratus ad numeram quadratam. Quod wt affequi
pofSs,repetenda tibi funt ninulla theoremata, corum-
que demonfbrationes ex arithmeticis fupra fcriptss : ats

gue camaxime qua agunt de numeris fimilibus fuger-
ficialibus ex quibus eft nicefimumfextum oltaui. Nu«
meri fimiles plani inter (¢ proportionem babent, quam

numerns guadratus ad numernm quadratum. Similes
nero plany numeri funt (ut eft in principifs libri fepti=

mi) qui habens latera proportionalia. Laterauero cs-

i ﬁue numeri funt,ex 7m'lam' inter fe multiplicaris, fin

guli numeriproducuntar. ex illa theoremate26 offani
‘conftat non folos numeros quadratos habere propor-
tionem inter ¢ quam numerns quadratws ad quadra-

tum,fed eandem etiam proportionem habere numeros

omnes fimiles fuperficiales inter e Neque uerd 1dem eft

numeros aliquos quadmto: effe €5 habere proportio-

nem inter f¢ quam numerns quadratus ad numeram

7u4dmtum,—neque bacinter [é connerti pofJunt. Qua-

wis enim nameri quadrati habeant proportionem. qud

: numerus
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numerus quadratws ad c]uadramm, nonideotameé o-
mnes habentes proportioné 7uamquadr4tm adqua-
dratum funt quadran.Sunt enim: fimiles [u f Perﬁaalc:
o jdem non quadrati;guiramen froportzone habent
wam quadratws ad:quadm:um, quamm omnes qua-
drati fint fimiles fuperficiales. nam inter duos niimeros
quadratos incidit anus medyus proporsionalis,per.11.8.
Si uero inter duos numeros incidat unws medins pro-
portionalis, illi dwo numeri  funt fimiles fuperficiales per
20.8. Dico preterea illud theorema 26. 8. conuerti,
Disa numeri habentes inter fe proportionessquam nsu-.
merus quadyatus ad numeram quadratam fins fimi-
les fuperficiales:cuins rei zllademoﬂratwajferrz Potqﬂ'
Sint duo numeri u, babentes pro- .
portionem inter ¢ quam; 7dadr4w.c A
ad quadratum. i duo-numeri anr
ambo fimul fant 7u4dz4n,4ut ambo _
fimul funs. mquadmt:. (deillic ameé i v
nonintelligimas bic quicquamdice- - - 1. -
re,quorum alter eft. quadmmf,alter T
uero non quadratus. rales enim non 8:%4.3

cissrenENN !
. 7

asansens

-

:
poffunt habere proportionem qmmt-‘ ‘- 'E :
merus quadram: adnamersm qua- . . "
dratum,per24.8.3 deftrutionecon- 2 2 7 ;"5"5 ,
ﬁ:quetm)Ergaﬁméo Jungquadra~2 Ly
tisfunt etiam fimsles faperficiales e 4 4 € ), PN

modo conclufum eft. Sinon fint qua- .

dratifine illi dna quadrati 4, quorum Propormnem

b«&mnn,ﬁ gm ﬂgo.u,»hubmqffopmmrm inter.
Gy
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[équd v, 2,0 intery,a incidis anus
medins propomonalu puta o per 1.
.8. Ergo inter a8 incidet unus medins
, Profamonalu, [mta Q per 8.8.5ed fi
inter. duos numeros nempe «,C unus
.mediusincidat proportionalisllsduo § ‘
wumeri funt fimiles (uperficiales,per - . -
20.8 Ergunumerz x,8 funt fimiles [u H 3" :
_, ferﬁaale; Duo érgo numeri habétes D

proportioné qud quadratis ad qua- 1 1 i Gt
dratum.funt fimiles fuperficiales. Ex - . e

bis mtclltgz pott]l numeros babentes L L 11l
-proportioneminter [é.quam quadra-. 4 3,.€ 5 = &
tus ad quadratum.cffe ant-guadra-

20s,ant fomiles planos id eft fu ferﬁczales Szmtle.vum I
perficiales qui f  fine, intelligitur quidem ex definitions,
_ jéd quibus notis ftatim agnofci pofSint nameri propofi-
tizan fimiles: fuperficiales fint nec nefic habetote: Pri~
‘mim [; inter-duos numeros propofitos non incidit me-
dius proportionalis,illz’ duo numeri non funt fimiles 4~
perficiales per 18.8.a deftructione confequentss. Quod
fimaidit medius proportionalis funyills fomiles fuperfi-
ciales per 20.8.Deinde duo numeri fimules fuperficiales
mulnplzmtzane alterins in alterum falta, producune
numerum c]uadmmm,]m' primam: 9.Ergo fs non pro-
ducunt quadratid,non funt fimiles fuperficiales. Quod
fi fecerint quadrasi ex mulrzflzcatzoneﬁtz ipfins, [ant
illi fimiles fuperficiales per 2.0. Quo wero facilius ap-
dbra/gmdamur confequentes demonftrationes; ¢ fi f mud

X emf am
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exemplum adducamus eorum que diximus. Sit linea.
ylonga pedes quatuor fir »

7 alialinea a longa & g
ipfa pedes tres, reperia- By
tér"gue media proportio= ' B Ber-

nalisper 13.6. quemedia [
proportionalis fit lineac.
Ergo quadratum linee g~ —F—
erit aqualeparallelogra- T ([T v
mo reftangulo quod fit: vl
ex lineis v, &, per17.6.
Quod quadratum continebit pedes 12, ficut ¢ pa-
rallelogrammum ex lincis y,a. Sitetiam linea « lon=
ga pedes 3, ¢ lineatlonga pedems 1, media propors.
sionalisinter lineas 1, 3,fit . Quadratam linee w,evir-:
~ pedum trium, ficur €5 parallelogrammum ex lineis :
«s2. Dico quadratam linee £ quod eftr2. pedum, ha-
bere proportionem ad quadratum linea a,quod eft pe-
dum srid, qua nwmerus -juadratm ad numerit qua-
dratii. Nam quemadmodis (¢ habet numerus 12.ad ny- -
merum 3,ita f¢ habet quadrarii lines p,quod eft12 pe-
dum,ad quadratii linee a quod eft 3. Se] numeri 12 ¢9* -
3 funt fimsles _/icperﬁciales,qqict latera numeri 12 que :
funt 2 @3 6, funt. proportionalia lateribus numeri 3, .
Zme funt 1.¢93.Ergo quadratnm linex 8 quodeftrz, .
abebit eam proportionem ad quadrati lines «,quod -
oft 3,quam habet numerus fimilss fuperficialis ad fimilé -
Japerficialem. Sed numeri fimiles fuperficiales habens -
proportioné inter ¢ quam numerks quadrarns ad ni-:-




EVCLIDIS ELEMENTOR.

.merum quadmmm qwi funs 4. €7 Lper 26. oiFaui. Er-
go quadrati linea ¢ quod eft ducdecim, habebit pro-

portionem ad quadratum li 3.
nee « 7uod_ eft.quamnu- . 4 | | B
merus quadratus ad qua~ | :
dratum , eam fcilicet quam =
7xatc:m4riw ad unitatem ‘ S ]
quz eft quadrupla proportio. Nam quadratum ma-
us quod eft duodecim , continet quater quadratum
minus quod eft 3, quialatus-quadrati duodecim quod
eftlinea p,eft duplum adlatus quadrati 3 guod eft-li-
neaw. Haberergolinea g adlined « proportioné qui
numerus ad numerum. Ergo funt longitudine commen
furabiles per s.huius,qu eft hypatbefis neceffaria ad
concluftoné eius pafSionis fine pradicats hoc theorema-
e comfrebenﬁ,nempe quadmm, ralismlinearum ha-
bere proportioneminter [équam numérus quadratus
ad numerum quadrarum,Sic ¢5° numerws denominiis
maiorem extremitatem proportionislinea ¢ addined s,
qui eft 2. fiin [é ducatur reddet qpadratum numerum
nempe 4.Jimiliter ¢7* numerus denominans minorem
extremitaté nempe-1,f¢ ducarurin  fe,nibil amplis <ff1-
cit qudm 1.que unitas effetiam porentia quadratns nu
merus Ergo-quadratum linet £ ad quadratum linea «
habet proportionem quam numerns quadratws ad ny-
merum quadratum,nempe quam 4.ad LEx hoc uides
(quod modo dicebamus )non idem fignificare numeros
alignos guadratos effe, ¢ habere proportionem inter
Je quam numerns quadratus ad quadratis. Nam nk-
- meros
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mevos1a ¢9° 3 qaadratos n§ BB r2
effé conftat,cum tamé qua- Pl owms
drata eos numeros continen-~
tia illam proporsionem ba -
beaz. Sed ¢ larws quadra-
ti12,quansuis numero per [¢exprimi nequear, wt dicas
latusillud eft longii tor pedibus,qui pedes quadratina-
mero 12 complent totum illud quadratam : tamen ad
aliudrelatam fiue comparatam,nempe ad latws qua-
drati 3,quod nec ipfum per fé numero pofiisexprimere,
adlatus inquam quadrasis,proportionem duplam b -
bet.Nam quadratum quadruplum ad aliud quadra-
tum(nt guadrasum linea g quod eft v2,ad quadratum
linea w quodeft 3) habet lasus funm duplum ad latws
alterius quadrati,per illud uninerfale corollarium zo.
6.Similes figurz habent proportionem inter fe fuorum
laterum relatinorum duplicaram. Quod fi dicas latws
‘quadrati 12 numerari poffe.quia eiws proportio quam
Zabemd latusqnadrasiy numeratur per binarium,cit
fitproportio dupla: illud primim fac cogites,non effé id
quod dicitur per [¢ namerari 4li3ua:_n magnituding,
fedillins proporsionem. Magnitndo autem illa [cilices
lasus quadratixz per fe numeraresur,quado nulla ha-
bita ratione proportionis ipfius ad alind, dicere poffe-
mus,Quddrati continétis pedes quadratos 12,latus eft
longum ot pedibus,quornm numerns in f¢ dutis eff-
ceret numerdm illum 12.fed hoc fieri non poteft,quia 12
non eft numerns quadrasus.Sic itag; dices: Quatenns

guadratum illud 12 perfe confyderatnr,nulla habira
sena, . H
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ratione proportionis ad aliud,fed tantum ut eft 12 pe-

dum,non habet quidem latus per (¢ numerabile,fed ff
conferatur ad alind,pura ad quadratum 3 pedum, tisc
dices,latus quadrass 12 eft 2. latus nero quadrati 3 eft
1.fed hac eft denominatio ipfius proportionis que dupla
dicitur.qua propartio non poteft effe ant confyderariin
panucioribus terminis quam duobus, cum fit relatio ad
alind,hoc eftin pradicamento ad aliquid.ltaqne bina-
rius non eft numerus pedum talinm quales 12 fant in
ipfo quadrato. Deinde fi binarius effet latus quadra-
1 12,4t dicas illud latus effé duo , ex mulsiplicatione
duorum in [¢, non efficeretnr illud quadratum 12.fed
quadratum alind quodeffet 4 pedum,quemadmodum:
ex binario numero in ¢ ductofit quadratus numerus
quaternarius.Sed nec fi dicas illud larus quadrati 12
numerari alio ullo numero,duxerisg; numerum illum:
in feipfum,unquam effscitur duodenarius numerus.Ci.
tamen ommes numeri denominantes latus cuiu cungue
quadrati multiplicatione (uispfius,illum ipfam nume-
rum efficiant denominansem quadratum, ciius lasera,
denominant,puta 2,multiplicatione fuiin feipfum red
dit 4.ternarins reddit 9. quaternarius reddit 16.¢5°
fimiliter cateri omnes.Non igizur idem eft aliquas ma-
gnitudines habere-inter (€ proportionem quam nume-
r4s ad numerum,¢s* nymerari per f¢ [inguleu ex tllis
nulla ratione habita proportionis,ut hic larus quadra-
ti12 per ¢ quidem numerarinullo modo poteft [ed com
pararum ad aliam magnitudinem,putaad latus qua-
drati3,numeramur illus proportio.Sic ¢5* latus ipfius
quadrati;
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quadrati3 ¢g° caterarum omnium figuraric quas geo-
metra quadratas wocant,quarsm dres tamen per ni-
meros quadratos non defignantur. Quod uerd dici-
mus,manifeftum eft ex nerbis ipfius Euclidis in theo-
rematibus 5,6, 7, ¢o* 8 huius libri , cum ubique dicat
commenfurabiles ¢o incommenfurabiles magnitudi-
nes non quidem per [¢ numerari fed baberq aut non
bhabere proportionem quam numerus ad numerum.
‘Qu res non bene animaduer(a widetnr plerifg; cau[é
fam erroris attulyffé , ur ex fequentibus planum fier.
Nunc uero qui aggrefsi funt demonfirationem huius
theorematis magss particularem aliquam demonfira-
sionem nonnullis uideri poffent attuliffe,quam uniner-
falem.Et fane non decffe arbitror qui illoram dita fe-
cusintelligant, cum exiffiment ab eis fuppofitas effe hi-
"neds quafdam non tam longitudine commenfurabiles,
gualesin theoremate [apponuntur ¢ffe.quam namero
certo fingillatim numerabiles.Iraque non intelligentes,
‘illud de demonfbrarionibus illorum dicere potuerunt:ci
ea ratione credidsffent afe conclufum illud uniuerfale
y#odeftin boctheoremase Buclidis,Quadrata defcri-
pta ex lineis longitudine commenfurabilibus habere
proportionéinter [e,quam numerus quadratus ad ny-
merum quadratum: illud particulare tantum conclu-
Jerunt,Quadrata deferipra ex lineis numero cerso per
e numerabilibushabere propoyssonem ¢oc. Quod ta-
~men alitereft,¢o demonfirationes illorum refte funt,
e yrqpoﬁto theoremati conuenientes. Tamumpic?uu
‘rafignrarum quas grecus codex babet, poffer ambi-
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guitatis aliquid afferre Nam ita pinguntur quadrata,
¢* defcribuntur certis arcolis,ut earis numerus qua-
drato numero denominetar. '
Ex quo uideri poffet lineas a, ‘
B,quc defcribunt ipfa qua- | l
drata,oportere effe numero -6
aliguo per [¢ namerabiles,us )
linea afit pedumss, ¢o linea ¢ pedum 3,ueluti picture
ipfarefers hic. Quod tamen non fupponit Euclides,fed
unum illud fupponit cp requirit eas effe longitudine c&
menfurabiles,ut in fuperiori exéplo de quadratis duo-
bus,quornm alterum [patium totum eft 12,alteris uerd
¢ft 5.Nam quanuis latera ipforum non fint numero
aliquo certo per [¢ mumerabilia.funt tamen.ip[a cadem
longitudine ciméfurabilia.Praserea hac pittura qua-
.dratorum w, g per areolas diftinclorum illum.errorem
efficere poffet,ut quis exsftimet idems.-efJé numeros duos
qguadratos.effé, ¢g habere proportionem quam qua-
dratus numerus ad quadratum numerii.nam nume-
rus areolarumin quadraso u,eft numerus quadratus,
nempe 25 produitus ex radice 5,qus est longitudo ip-
fiss line «.Similiter numerus areolarum quadrati g
¢ft quadratus,nempe 9,¢5* ipfé productus ex fuo latere
3,longitudine inqua ipfius linea 8.Nos uero nuper ofté-
dimus alind effe numeros quadratos dici, ¢ habere
proportionem quam numerus quadratus ad numersm
guadratum.liaque quantii adillas areolas astinet con
tentas maiore quadrato lines a, qua funt numero 25,
exgrimunt numersm illum quadratum 25,qui effici
‘ tur
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tur ex numero s in’ fe dulto. qui numerus § et maior
extremitas proportionis inter § ¢9°3,qua ¢ft proportio
linearum «,8.Hac aunté proportio, nempe numeri 5 ad
3facit ut linez ip[® «,8 fint inter f¢ longitndme com-
menfurabiles per6 buins.ldem dices de minoris qua-
drati areolis Neque neceffé eft ntelligere tllas areolas
quadratas effe,ant pedes aut pafJus quadratos conficié
tesipfa quadratajiuanuis tales effe poffuns,fi modo la-
teraipforum quadratori fint tot pedibns longa,nempe
s ant 3. Omnino tamen neceffe eft numeros ambos ex-
primentes numernm pedum aut paflanm quadratori
ipfss quadratis comprehenfori effe fimulaut quadra-

tos,ut.in his figuris quadratis linearum «,C:ant ambos-

¢ffe fimiles [uperficiales, ut in [uperioribus gyadmti; :

gae erant 12,et 3.de-quibws numeris conflat ex amsedi-
&is cos effé fimiles fuperficiales,itaq; habere proportio-
nem quam numerns quadrasss ad numerum quadra

- twm.Itag; potes pingenda wbi proponere ipfa quadrata
linearum a,,ut nullam diftinttioners arcolarum in f¢-
recipiar, fintg; quadrata fin: :
gul_d plane uacua, folisgue
quatnor lineis aqualibus ci |
téra. quod ut intelligatur, |-
demonfirationes ipfas expl . ;
cabimus. Sint dualineew,- """
8 longitudine comméfurd- ~ +wioi o vnl
biles.Dico quadratiilincew: = - .. - oo
ad quadratam linea & ha-

o

bere proportioné qui gwadasus mamorin adpuadsss

: H iy
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-tnm numerum. Cum enim
«commenfurabilss fit longis.
dine linea « linee £, Ergon
-ad g babet proportioné qud

nxmfrmad numerum, per. . VR 3
-§huius. habeat iraque pro- ‘

_portionem qud numerns ¥ - <. -
-add. Chigitar fit quem- - - - -

admodum linea x ad C,isay
mumerns ad A numerum : camy; proportio quddrasi
-quidem linee « ad quadratum linea & fit proportio ci-
-tinens duplicatam proportionem lines « ad lineam ¢,
-(fimiles enim figura func in duplicata proportione fio-
vum lateram relatinorum, per primum corollarii 20.
6. )itidem cum proportio numeri quadrati,qui produ-
citur d radicey,ad quadratum numerum produltum
d radice afit propornio duplicata numeri y,ad numeri
Aper [ecundum partem 11.8:cumque unins ¢o einfdé
proportionis,putagne eft lines « ad lineam g,uel ny-
:meriy adnumerum a,proportiones eque multiphces,
nempe quadratilinea « ad quadratum lines g,¢5° nu-
mers quadrati produl®s a radive y ad: mumerum gna-
dratum produtum aradice a,fint inter [¢ aquales: eft
igitur ficut quadrarum linew a ad quadratum linee
Ryita numerns quadratus produltus & radice y,ad nn
smerum quadratum produlbum a radice .
S Aliter. |

Sint «,8 linee refte longitudine commenfurabiles. Dico

quadratumdefcripnom aba ad guadrarwm deferipeis
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ad g habere proporti oné
7;;2 numerns quadra -
tus ad alium namerum

quadratum. Quia enim L B
lineaxeftlongitudine ca -~ - - o8k
menfurabilislinea gha- = -0 .. L
bent nter f¢ proportion? : :' o % SEE
quam numerds adname. "t

rum,per quintii theore- .

ma buius libri.Habeant jtaque proportionem eamqua
numerus y adnumerum 4, €5 numerss ¢ ipfe mulri-
plicans efficiat numerics.idem porro numerus v multi-
plicans numerum areddat numerum t.nusmerns uero -
& ex [ui ipfius multiplicatione producat numerum »,
Ciigitury ex fui ipfins multiplicarione reddiderit ny- .
merum v:multiplicatus etiamper & effeceric numerum
seftergo ut numevus y ad numerum Sid eft linea wad”
lineam g.ficnumerus « ad numerum 2 per [eptimam-
decimam [eptimi. Sed quemadmodam (¢ babet linea
wad lmeam ,fic [¢ habet quadratis lines w adparal-
lelogrammum defcriptum ex linea w.in lineam & dulta -
per primam fexti. Quemadmodum igitnr quadratii
line wad parallelogrammum ex a.8.fic namerus cad’
numerun . Rur/g quia numerus A ex fuiipfius mul
tiplicatione veddidiz numeramw,multiplicatus uerd idé
& iny produxit numerum? : eftigitur quemadmodum.
yad A hoc eft quemadmodum linea « adlineam g,fic
numerns g ad numernm & per-eandem feptimam deci-
sam [eptimi, Sed quemadmodum lineaaad. linea g,
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itd fdralle[ogré'mi&' ex It

neis u,8,4d quadrati h- |1 ]

nee Bper prima fexti Ef o ;
igitur ficut parallelogrd | L
i exlineis g ad qua- 5 - -~ . ..ot

dratum linee Bjita nu~ -. .«
mertis 3 ad numerams. D t. . 1L
Sed modo ciclufum ¢ " " °
ficut (¢ habebat quadra- .
tum lineen adparallelogrammum ex «,p,ita f¢ babe-
re numerums ad numersm 1.Per aquam igimr pro-
porsionem exit quemadmodum quadratum linea « ad
quadratum linee B.fic numerns « ad numernma.Vier-
que uero illorum numeroris eft quadratus. Nam pro-
duitus eft ex multiplicatione y in [eipfum : nuero ex

‘multiphcatione A us etiam ipfius in /éZ/hm.Ergo qua-
dratum linez « ad quadratii linea £ habet proportio-
nem quam numerss quadratus ad quadratum nume

r4m.quod primoloco demonftrandic erat. Priore de-
monftrationis modo ufi funt Theon @"Cm:;panw,fo -
fteriore etiam Theon ant quis alius Ex bis duabus no-
bis fimplicior widetnr illa quam priore loco retnlimus.
Vacuaitaque pingi poffunt quadrata qus defcribun-
tur & lineis longitudine commenfurabilibus,modo con-
oftct rales effe fuppofitiones,quales accipinntur in theo=
remate, lineas [ciliceceffe longitudine commenfurabi-
des.tunc enim in uninerfum illud nerum erit,quotquor
pedesant paffas quadrati fucrine in illis figuris qua=
dratis , femper numerabuntur & numeris babentibus
o frofor"tionem
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proportionem-inter ¢ qud quadratus numerws ad ng-
merum. Sed quia_perobfcurss bic locks totus uiders
Jfolet,non alienum exiftimasimns noffram guoque de-
monftrationé apponerefi forte iunare pofSimus , quod
eupimus quidem,eo* certe confidimas.  Sint linec duse
Aongitudine commenfurabiles w, g.dico quadrata ears;
¢rc.Cumenim linea o, fint longitudine commenyn-
rabiles,habebunt proportionem inter f¢ quam mime-
rusadnumernmpershu- - a -

ius. habeat igitur wad ¢ _ ' -
proportioné duplam , qua . | .

&ft quam haber numeirus ad numerii,puta 4.4d 2;¢
6 ad3,¢ plerique abijiveperiansurique miniminunse-
vitres continue proportionales in proportione dupla
per 2.8.fintg; illi 4,2,1.xg0 per corollarium einfdem .
8,mumeri 4 ¢o° 1erunt quadrati.Nam ficur 4 eft qua-
dratus ex 2in fe multiplicato productus,itar eft etiam
numerus quadratus.fis enim ex eadem unitate in [eip-
fam multiplicara.Dico praterea hos numeros quadra-
rosillos effe,quorum proportionem habent inter ¢ qua~
dratalinearum a,8.Nam ficut numerus 4 ad nume-
rum2,ita f¢ habet linea w,ad lincam BN erobig; enim
eft dupla‘proporria, per ﬂfpoﬁtioﬂm.‘. Srdyuemda-
" modamfehabet linea w ad lincamCita ¢ habet qua-
dratumlinea wad parallelogrammum,quod firex dn-
¢tu linex winlineam 8.per primam fexti Evgofiont f¢
habet namerns 4 ad 2 itafehabebirguadraram tinea
wadparallelogrammum produttum ex « ¢ g Ltidem
Jicus [e babes numerss 2.ad sjisafe haberdinea x adl
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neam g.utrobigenimetia. - &
eft duplaproporsio perfup
pofitioné.Sed quemadmo- '
dum [¢ habet linea w ad lineam. ¢,ira ¢ habebit paral-
lelogrammum produttumex « ¢5* 8 ad quadratnm li-
.mex f pex eandem primam [exti.Ergo ficur [¢ habet nu
.merus 2 ada,itafe habebit parallelogrammum produ
Ltumex a.¢9p ad guadratum linee g.Ergo per defi-
nitioné 2qu proportionalitatis,¢ per 22.5 erit qua-
dratum lines « ad quadratum linee p.ficut numerus
4 adr.qui quadratifunt. Ulnd ergo ueram eft uniner
faliter,Quadrata defcripta ex lineis longimdine com-
méﬁtraln(tbm,balzereproportion5 inter [¢ quam qua-
dratus numerss ad quadratum numerum,quécunque
numeyum areolarsm fiuefpatiorum intrafe capiant il
laquadrata:femper tamen neceffe erit numeros ab illis
: contentos effe ant quadratos:ant fi quadrati non erist,
(neque enim femper neceffe eft tales effe) fimiles fal-
tem [aperficiales effe omnino necefé eff. Porro fecun
da partis huins theorematis qus eft conuerfa prioris il-
laeft demonftratio. Sitquadratiilince wad quadra-
tum linee B.ficut quadratns numerus productus a 4
ad quadratum produiHisex #.Ditolineas «,8 effe lon-
Zitudine commenfiirabiles. Nam proportio quadrati «
ad quadratum g eft duplicata proportio lines wad li-
neam B.per 20.6.Similser proportio numeri quadrati
produltiexy adquadratum productum ex 4 eft du-
plicata proportio ipfius numeri y ad numerum a.per
1w.8.1gisur per 15.5,quemadmodum linea « adlined g,

: fie
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fic numeérsus y ad numerum A.Commenfurabilis eft er-
golongitudine linea u limea £ per 6 huius libri. Ter-
tiam uerd partem thearematss demonfirare non eft dif-
fecile per fecundum (3 llogifusm kypocheticum; quem 4

-~ deftruthione confequentis wocant. Sitlinea « incommé-
Surabilis longitudine linea g:quadraviélines n ad qua-
dratumlinex snon habebit proportionem quam nu-
meris quadratss ad numersm quadratum. Nam fi ci
tradicatur.fequisur flatim per feciidam partem huins
theorematis,slla quudrata habere latera longitudine
commenfurabilia,quod eft contrarium bis qua fuppofs-
2a [unt.Sic enim. effent lines «.8,¢5* commenfurabiles
€9* incomméfurabiles longisudine , quod eft impofSibi-
le. Semili ratione poftrema pars buius thearematis de-
monfiratur.Nam fi quadrata inter fe proporsiorié mon
habent quam quadratus numerws ad quadratum,ne-
que larera habebunt longitudine commenfurabilia. Si
-;omradimmr,cominu%uimr [a- primam partem
buius theorematis,illa quadraca habere proportionem
inter [¢.quam quadratas namexus. ad namerum qua-
dratum,quod cft contrarium fappopirioni.

. . . Corollerium. - i

Tox guibss ita demonftratis,manifefti illud eft lineas lon-
gimdinéumﬁrabiles, omnino.potentia quog; cs-
menfurabiles effe. Qe sero funt potentia commenfi-
rabiles,non omninolongitudine quoque commenfura-
biles ¢ffe.Et qua longitndine incommenfurabiles funt,
n0n omnino potentia: etsam incommenfurabiles effe.
'Que werd potentia incimmenfurabiles funryomnina
o 1y '
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longitndine quoque incommenfurakiles effé. Cunt enim
quadrata linearsm longitudine commenfurabilsi pro-
portionem eam inter ¢ haheant,quam quadratus- nu=
merus.ad quadratum numersm : ea.wero quc propor=
tionem habeant quadrati numeri ad quadratum ny-
merum.fimpliciter etiam habeat proportionem quam
mumerns adnumerwm. ¢ qua proportioné babet qua
pumernus ad numeram.fint comméfurabilia per 6 Zw
ins, [equitur omnino_lineas longitudine commenfura-
biles non tantum cffé bongitudine commenfurabiles,fed
esid effé potentia.Huius probatio pendet ex prima par-
tetheorematis. Rurfus quia quadrata quedam func
g# nonhabét proportionem eam inter [¢ quam qua-
dratus numerus adquadratum numerum,habétia 14
m¢é ipfa proportionem.cam: [impliciser quam numerss
ad numerum,laseraquidem eorum. funt potétia com-
menfurabilia,quia defcribunt quadrata babétis pro-
partionem quam numerus fimpliciter ad numeram ,
itdque commenfurabilia per 6 huins : latera nero ipfa
snter f¢ [unt longitudine.incommenfarabilia,per pofire
mam partem theorematis. Veram cﬂz;gimrj lineas Jo
tentia commen|urabiles no fBatim effé longieudine esia
commen(urabiles: Hac eade ratione probatur ¢o illud
tertium corollarsj membram , lineas longirudine inci-
men/urabiles non flatim etiam effe potentia. incommen
fiarabiles:Poffunt enim ¢ffe longitudine quidem incom-
menfurabiles,potentia tamen commenfurabiles, ut in
quadmti; que habent quidem proportionem inter f¢
quam numerus ad numerum,fed non guam numerss

quadratns
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quadratus ad numerum quadratum:  Qaartum ue-
ro probatur per fecundum [pllogifinum hypotheticum
a deftrutione confequentis,lineas potentia incommen-
farabiles,longitadine quoque incommenfiirabiles effe.

- Nam fi dicas eas e[fé longitudine commenfurabiles, ¢~
quitur effe ipfas quoque potentia comenfurabiles, 7nod y
eft contra fuppofitionem. Nam pofite funt incommen-

farabiles longitudine. Refolutio antéeins demonftra-
tionis quam astwlimus illa eft-- Omnia quadiata ha-
bentiaproportionem inter [¢ quam extremi trium nu-
mscrorum minimorsm fu& proportionis continye pro-
portionalium, habét proportioné quam numerus qua-
dratus ad numerum-quadratum.Sed guadrata doaris’
linearum longitudine commenfurabilium fant huinf-
modi.Evgo quadrata duarum lineari longisudine com
menfurabilium habent proportionem quam numerns
quadratus ad quadratum numerum. Mdior patet ex.
corollarie 2.8.Minor patet ex 22.5.
‘Lemma.. ,
DemonfFratum-eftin arithmeticis theoremate 26.8. fimi-
les planos numeros habere proportionem inter [¢ qud .
numerus quadratus-ad numernm quadratum. Con-
serfum nerd theorema,numeros habentes proportio-
nem inter ¢ quan numerus quadrasus ad numerum -
quadratam effe fimiles planos , non qwidem-demon -
Jrratur-in libris avichmeicis; [ed oft & nobis in pre-
cedenti theoremate libri huins demonfirasum. Vide
manifeftum eft numeros qui non funt fimiles plani ,id’
¢ft non habentes laterainter fe. proportionalia , non.
R Iy
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habere.etiam proportianem quam numersus quadrasus
ad numerum quadratum. Eam enim proportsoné fi in-
ter ¢ haberent, fequeresur fimul eos effe fimiles fuper-
ficsales. cuins contrarium eft pofitum,eos inquam non
¢ffe fimiles planos. Ergo numeri non fimiles fuperficia~
Ades non babent inter ¢ proportionem eam quam qua~
dratus numersws ad quadraram nsmerum.
Antequam attingamus theorema quod eft decimo loco po
Sizum in hoc libro,illud omnino faciédum eftut eipra-
ponamus illud quod unlgo proximum locum sener,fci-
dicet undecimum. Alizer enim fi fecerimus, demonftra-
tiosllins theorematis quod decimo loco foribi diximus,
non procederet 4 priori,ut patebit in explicatione il-
lius.1taque Campanus fieri oportere refle indicauit,
dum fitnm utriufque theorematis inuerteret.

Decimum Theorema.

Si quatuor magnitudines fuerint proportionales,
prima uerd {ecundz fuerit commenfurabilis,ter
tia quoque quartz commenfurabilis erit. Qg(‘)d
{1 prima fecadz fuerit incommé- r
furabilis, tettia quoq; quartz in-. 4.
commenfurabilis erit. . . . T

Sint quatsor magnitudines proportio- . 1 ]

" nales wiBiy,d ut wadp ficyad 4.Sitg; * | F }}“

——
<
—f———y

« commenfurabilts magnitudini g,di-
<o etiam vy effe commenfwrabilem ma-
| gnitudim A.Cum enima fit commen- J

Jarabilis £,Ergo « habebit proportio-

nem
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nem ad g quamnumerus ad numerum, per s huius.

Sed ex fuppofisione eft ficut wad ¢.fic v ad A.Ergo
ad ahabebit etiam proportionem quam numerns ad
numerum . Ergo commenfurabilis erit magnitudo 4
-magnitudini. A per 6 huins. Rurfus fit « incommenfu-
vabilis magnitudini g, dico etiam v effé incommenfi-
rabilem a.Cum enim o fit incommenfurabile g,igitur «
#on habebit proportionem ad ¢,qiam numersus ad nu-
merum per 7 buius Eft autem ficut wad B,ita y ad a..
Ergo neque yad 4 proportionem babebir quani nume-
25 ad numeram.ncommenfurabilis eft igitur v ma-
gwimdini.ﬂ- per8 buins.Siitaque quatuor magnitudi-
nes ¢ catera. Corollarium. .

Si fuerint quatsuor linea proportionales , fuerintiue due
priores,anc dua pofleriores inter [ cimenfurabiles po-
1entia tantum,crtere quoque dua crunt potentia tan-
tum comenfurabiles hoc probatur per 22.6, ¢5° per hoc -
theorema0.quo corollario utitur demonflrator in (¢«
quentibus theorematibus 28.29.¢5* alifs.

Vndecimum Theorema. .

Propofitz linez reétz(quam genl! nocari diximus)
reperire duas lineas reCtas incommenfurabiles, .
hanc quidé longitudine tantum,illam uerd non
longitudine tantum,fed etiam potentia incom-
menfurabilem. ' e

Sirlinearetta propoﬁm -a,rej:é+ = ‘2

: ‘ - 20 B

iende 2 linee incom-
senfurabileslines wabiaqui-  —5 g

=
‘zo

<X

e
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dem longitudine tantumsalia .. —— 2R
ueré etiam potentia incommé .__ﬂ%"‘:’__.. i i
g . . i

Jarabilis . Afferantur numeri "-g;",?;ﬁ* @l

duo By inter [ rationem eamnon habentes qud qua-
dratns namerus ad quadratum numeram,hoc eft, ne
fint illi numers fimiles plani: fiatgue Jicut numerus 8
adnumeram yita quadratam lincs xad quadratum
alterins lines gua fit A-Qgomods uero id fiar, didsci-
mus per lemma illud pofitum in theoremate6 huius li-
bri.Commenfurabile eft igitur quadrari linex w,qua-
dratolinea aper 6 huins libri. Et quia numersus 8ad
numerdm y non habet eam proportionem quam nume
r45 quadratws ad numeyum quadratum:neque etiam
guadratum linez « ad quadratii linee A habebit eam
proportionem quam numerus quadratus ad numeri
q#adratum Ergo linea werit incommenfurabilis longi
tudine tantum linea A per 9 hwns libri. Sicitaq; re-
pertacftpriorlineasnempe a incommenfisrabilis longé
eudine tantum linee propofita que eftw. Rurfusre-
jperiarnr media proportionalisinter w;hqns fits per 13,
6.Eftitaque ficut linea w adlineam aita quadrarii k-
neaaad quadratumlines « per fecundum corollavium
20.6. Sed linea « ¢ft incommen{urabikis longitndine
dine a,ut modo conclufum eft.Ergo quadratam etiam
linea w eritincommenfurabile guadrato linesa s, per fe-
cundampartem poftremi theorematis Necte impediar
quodillud theovema 10 loquatur de magnitndinibas
comenfurabilibus o incimenfurabilibus. Linex enim
quando confyderantur earnm lgitudines,ut fint lon~

gimdine

A
. o
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gimdine cimenfurabiles awe .

g ‘ . . © ; )
mcommé]kmbzle:\lme‘e, mg T e o :*.’*_3.3".3‘ .
. . . " Teog 3§
Enitudinis uoce compreben-  Dehapopr. %
duntar , &g contra, fi con= Beeibs ey

[yderantur ur magnitndines , ut fint magnitudines
commenfurabiles fine incommenfurabiles, de longitn-
dinibus ipfaram linearum loqus intelligimus . neque
tum quicquain de potentia lineae-z'ntellzgimw.Nam ma
gritudo line eft ipfa longitudo, cum linea nibil alind
St quam longitudo fine latitudine. De quadvatis ne-
ro nihil eft neceffe italoqui,quia magnitado ipfius qua-
drati eft ipfum quadratum . potentia enim quadrats
non ducitur.Cum ergo quadrasii lines « firincommen-
farabile quadraro linee w.eriz igitnr per definitionem
linearum incommen(irabiliii linea « incomméjurabi-
lis potentia linex «. Ergo lince refFa propofit uclutia
quam jutl diximus,¢9° ex qua tenflivds carerarim
linearnm accipi oportere dicebamus inter principia bu
ius libri,reperta eft linea alongitudine tantum incom-
menfurabilis Eft itaque ea linea #guwn finerationalis,
longitudine tantum incommen(urabilis, fupple linee «
qu primo ¢ ex fuppofitione rationalss eft. Repera eft
item linea « eidem lines « incommenfurabilis now len~
gitudine tantum , Jed etiam potentia. que lineasper
definiréonem linearum incommenfurabiium linee ra~
tionali erit irrationalis. Nam in uninerfum folet Eucli~
des eas nocare dnsyssid eft irrationales,qua ¢ longi-
tudine ¢y potentia fint intommenfurabiles linea pro
pofita,ig ex fuppofirione inry id eft rationali. Hoc au .
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tem problema licet in theorema conuertere, quwomaodo
diximus catera conuertipoffe. | e

Duodecimum Theorema.

Magnitudines quz eidem magnitudini funt com-
menfurabiles,inter {e quog; funt coméfurabiles.

Veraque magnitudo .8 fit commenfurabilis magnitndi-
#i y.Dico maghirudine: etiam o,8 effé inter
[e commenfurabiles. Nam cum « fit commen
furabilis magnitudiniy.igitur « ad y habe-
bit proportionem quam numerss adname-
vum habeat proportionem quam numerns A |
ad numerum . Rurfus cam 8 fir commen-~ | |
[furabilis y, igitur y ad g habebir proportioné .
quam namerus ad numerum. babeat itaque 1]
quam numerds 3 ad numerumy. Sumantur * > B

. minimi numeri continuati in proportionibus datis [é-
cundum 4.8.qui numerifint 4,

. 6 4
xAHt quefit proportionume- &+ - v - 3n e
. -~ 4 . : 8
ridadnumeramseadéfirnu- ¢. %, 9. 0o
meri § ad numernm x:qus ue- 0.
ro proportio fit numeri? adnu | «. :

merum weadé fit numeri x ad 4
numeri n. Cumigutur fit fi-

cut wad yyita A advfirg; aadfient 0 ad x:efbitag; ut «
ady,ficnumerns § ad numerit x. 1€ cié fir ut y ad ,fic
tadufieg;ficus tadwjita nadnr. Ergo finty), . o
ad g,itax ad n.fed mods probatii eft ficut erar

xad §,i:404d x. Per xquﬁ' igitur proportioné 4252

ficus
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Jicur w ad 8, ita numerss § ad numerum . Ergo per 6
buius libri, magnitudo « erit commenfurabilis. magni-

tudin g.ergo magnicudines qus cidem funt commen-
ﬁdrabtlex o catera,

Dccxmumtcmum Thcorcma. R

Si ex duabus magmtudmlbus haxc quldcm com-
menfurabilis fic tertiz magmtudml,llla uero ei-
dem incommenfurabilis ,mcomcniuxabﬂcs funt
ille duz magni itudines,

Sint dusx magnitudines a, 8, _ 4 —
porrofit terna magnisudo . —G—
¥ fitd; c‘ommenﬁ:mbdu e -
ipfi vfit etiam 8 incommenfurabilis eidem . dico ma-
gmmdmemae/ﬁ-mcommenﬁarabzlem ipfi B.Nam fi«
effer mmmcnﬁcrainlu' ipfi Bscum fir w:commenfurabilis
ipfiy:ip[a quoqae mdgnzmdo £ effec commenfurabilu

magnitadiniy,per 12.cuius pofirum eft contrarium.
Decimumquartium Theorema.

¥l =

Siduarum magnitudinum comenfurabi- T
lium altera f%lcrit incomenfurabilis ma
goitudini aleeri cuipiam terti, rcllqua
quoque magmtudo eidem tertiz inco- | r
menfurabilis erit.

Sint duz magmmdmcs comméfurabiles *.A: ral-.
tera mero ipfarum,nempe « alter: cmfm quz
y fit, incommenfurabalis efto . dico veliguam |
quoque magnitudinem. & effe incommen - . 5. ¢

Kj
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ﬁmtlnlem ipfi v.Nam fi s effer commenfurabilis y,cum
etiam afi tcommenﬂtmbzlzsﬁ 'ipfa.quoque magnitudo
¢mdgmmcbm y erit commenfurabilss, per pmcedem
theorema. Sed pofitum eft eas eff¢ mcommenﬁ;mbt—
les:quod eﬂ [actu impofSibile. Non ergo erit commenfis
rabilis & ipfiy. ergo incomméfurabibis. Si dnarum ergo
magnitudinum ¢o'c. Corollarium.

Que funt commenfiirabilia incommé[urabilibus,funt in-
“ter (¢ incommenfurabilia. Smtmagmmdme:,a,ﬁ in-

comméfurabiles:fit ¢o* ma- "
gnitudoy comenfurabilisip~ ¢
fiwfititemmagnitndoacs- - T,
menﬁmbzlx ipfi B, dico yp T ’;n k

-¢ffe intex [& incommenfurabi | -
des. Nam wy funt commenﬁ;mbzler,ex ibus « eft in-
commenﬁ:mbzlu ipfi ¢.Ergo per boe. theoremna 14.7,5
Jant mcommenﬁtralules Sed 8,4 funt commenfurabi-
les.exgo per hocipfum theorema,anut per 13,y,# funt in-
ter [¢ mcommenﬁm[nlcs boc auté carollario fzpe uti-
tur T/)eon,ut in 23,27,38,¢7 alyfs.
Lemma.

Duabus dasis reltis lineis tmegualzém,muenm id, 7ucm-
to plus poteft maiorg minor. Lemmas

Stnrdate duz zmegualey ret%e &
B, Cr 7:7u¢rum maior zt« ¢,
inueniédu eﬁqmnto plus pof

fitlinca « A,guamm Deferi- «
batur fuper lined o g femiciven
lns w2 B,¢ intra cum nfque

o
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ad ipfiue femicircali circunferentiam collocesur linea
reltae £ equalisipfiy per primam quarti,¢o° cﬁiungﬁ'
tur punita 2,8 linea duéta, que fit 2 8.Ciftas fane an~
gulum a« AR rectum effe per 31.3.praterea lineam « &
pofJe plus quam linea« #,que eft aqualis ipff y: tanto-
que plus poffe quantum eft quadratum linee 2 g, per-
47.1.. Similiter quoq; duabus datis rehs,linea urra-
que potens repersetur-hacratione. Sint dus darare-
¢Fa o A0 B inuenienddq; proponatur linea quae Htrde.
que pofSie. applicentur inter f¢ eo fizn guo angulum re-
&um conficiat,qui fit o 4 8,¢9° ducatnr lines 4 puncto.
win punitum 8.conflat itemlineam «  effé eam quam:
-querimus porent€ quantiiille ambe « A 8,per 47.5.
Decimumquintum Theorema. .

Siquatuor recte FroportiOnaIcs fuerint,pofsitau--
tem prima plulquam {ecunda tanto (}uétum eft:
padratum linez fibi commenfurabilis longitu
zinc:tcrti_a quoque poterit plufquam quarta tan

~ to quantum eft quadratum linez fibi commen-
furabilis longitudine.Qudd fi prima pofsit pluf-

" quam fccunda quadrarolinex fibi longitudine
incommenf{urabilis: tertia quoque poterit pluf-
quamquarta quadrato linez {ibi incommenfu--
rabilislongitudine. '

Sint quatnor linea recta proportionales .6y, :ficut w ad
B.itayad A.pofss autem « plufquam B tanto quitum -
eft quadratum linee vpofSig; y plufquam # quadrase .-
knee 3. Dicofia ferit commenfurabilis longundine lif :
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‘nea s, erit esiam y commenfurabilislon
tudine linee 3.finautem « incommen | |
furabilss longitudine fuerir linea verir |
Similiter y incommenfurabilis longitx-
dine linee 3.Ex eoenim quod eftficut «
ad 8,114 yad Aseritetiam ut quadrati
hineg wad quadratumlinea gitaqua- ¢ . e
dratum lineey adquadratum linee 4 »
per22,6. Sed ex fuppofirione quadrato line x 2qua-
lia funt quadrata linearum &.:quadrato wero lines 4
wquahafunt quadrata lineard 2,2.Eff igitur ficut pro~
portio quadratorum earum linearum g ad quadraris
dines C:ita proportio quadratorum duarum linearum
# 2, ad quadratum linee o Per difiunitigitur pro-
portionalitatem ficut quadratum hnea«ad quadrati
linex g,ita quadratum linee ad quadratum linee a.
Eftiraque uelutivad g,fict ad a,per fecundam parté
22.6.Per ctrariam ergo proporsionem,ficut  ad«ita
A adt.Erat anrem ex fuppofstione ficut w ad B,T:'
itayadd. Der aquam igieur proportionemeff,
ut waditayad?.ltague per decimam huins, ﬁ! 4 Z._
w ¢ft commenfurabilis longitudine spfi < erit quoque +
commenfurabils longitudine ipfi . Si uero incommen-
farabilis fuerit o ipfi s,erit fimiluer sncommenfurabilis
v ipfit Ergo fi quarnor refte proportionales gs-c.

Decimumfextum Theorema.

%i duz magniwdines commenfurabiles com poni-
tur,tota magnitudo compoﬁ ta fingulis partibus
commenfurabilis
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commenfurabilis erit. Quod fi tota magnitudo.
‘compofita alterutri parti commenfurabilis fue-
rit, ille duz quoque partes commenfurabiles
erunt.
Componantur duse mdgnitudines commenfurabiles « £,
‘€. Dico rotam

.. & ¢ >
mdgmmdmem s e o
«y ﬁnguli; par 2

tibus « 8,8 Yoo Co .
menfurabilemeffe. Cumenimap &€y fint commé
farabiles,metietur ipfas quadam magnitudo cimunis
ambarum menfura.Metiatur igitur fitg; 8. Cum itag;,
A ELAtur  B: 5 Y MEHELAY QUOGUE toram magnituds-
nem-compofitam .y per communem coceptioné. Qua-
cunque magnitudo meniur duas alias,metitur quoque:
compafitam ex illis.Sed eadem A meticbatur ug,8 v ex:
Juppofitione Ergo & metitur « 8,8 v,¢5* « y. Commenfia
rabilis eft itaque ay utriq; magnitudini « 8,¢ 8 v.Sit
praterea ay tota compofira commenfurabilis alseri ex
duabus « 8,8 v:fitg; illa x 8. Dico duasillas « 2, 8 effe
t‘ommenf:}mbiles.Nam cumay €7« B fint commenfis
rabiles,metiatur ip[as communss quedam menfura: fie
autemilla magm'mdo A.Cum itaq; A metiatur « 8 ¢o*
« y,religuam quoque magnimdinem B ymetietur ma-
gnitndo aper illam communem: conceprionem. Quic-
quid metitur rot, ¢ detraltum. metitur ¢ reliqui.
fed eadem ametichatur magnitudinem « g ex fuppofi-
tione.Ergo A metitur utranque u £,¢5° B v.Commen[u-
rabiles itaque funt « 8,8 v.i1aq; amba partes theore-
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-matis yers. Corollarium.

Si tota magnitudo fuerit commenfurabilis alteri ex dua-
bus magnimdmiéwtotam magnitudinem componen-—
tibus,erit etiam ¢ relique ex duabus comméfurabi-
lis.Nam [i tora magnitudo ueluti « v ¢ft commenfira-
bilis magnitudini g y,ergo perfecundam partem huius
theorematis 16,magnitudines « 8,8 v funt commenfis-
rabiles. ergo per priorem partem eiufdem theorematis
magnitudo « y erit cimenfurabilis fingulis « £58 v. Hoe
corollario utitur Theon in demonftratione18,¢y’ alioré
theorematum. omifJam tamen eft Euclids , quia facile
widebatur ut catera fere corollaria.

' Dccimumfcptimum Theorema.

Si duz magnitudines incommenfurabiles compo-
nantur, ipfa quog; tota magnitudo {mgulis par-
tibus componentibus incommenfurabilis erit.
Quod fi tota alteri parti incomméfurabilis fue-
rit,illz quoquc prim magnitudinces inter fc in-
commcnfurabtis erunt. o

Componantur enim duze magnitudines incommenfura-

. biles « p,8y. Dicotota ma o B »
gnitudinem « y, atricungs & ‘
magnitadini « 8,8 v inco-
menfurabilem fore.Quod fi negetur incommenfurabi.
les effe y w,n g,metictur ipfas quedam magnitudo.me~
tiatur iraque,ca qua fit afi fieri porefl. Cumigitur A
meniatur per te y a, « Bymetierur fimiliser reliqua ma-
gritudinem R yfed per teeadé’ a mericbatur ¢ a. Ergo

x8,
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w 2,8y funt commenfura- « B o 3.
biles.Sed ex [uppofitionee-. -8 . -
ritémﬁ'men{sglfd'ﬂ fvi T -
ergo nd poreft ut y u,a & fint cimenfurabiles: funt itag;
incomenfurabiles. Eadem wia demonftrari poteft ma-
gritudines ay,y £ effe incommenfurabiles. Ergowy fin-
gulis magnitudinibus o .55 v et incommenfurabilis.
- Rurfus e alreri mgnimdini,nempe zpﬁ o 6,fit inco
menfurabilis. divo etiam « 8,8 y effe incommenfurabi-
les. Nam [ comméfurabiles fuerint, metietur ipfas ma-
gritudo quadam. metiatur firg; a.  Cum igitur dme-
tiatur « 8,8 y,metictur quoque sotam magnitudinem
wy.fed per te & meticbatur « &: ergo Ametictdrya,a €.
Comenfusrabiles itaq; funt y u,« £. Sedex fuppofitione
erant incommenfurabiles. illud autem fiers nullo modo
poffe certum eft,ue fimul fint ¢5* commenfurabiles ¢
incommenfurabiles . Nulla ergo magnitudo metietur
« 8,8 7.Ergoincommenfurabiles funt « 6,8 y. Eadem
quoque tiia demonftrari poteft dlud idem.fi pofuerimus
magnitudinem «y effe incommenfurabilem ipfi g v.Er~
goft dna magnitudinesincommenfurabiles¢se.

" Corollarium. o
Si tota magnitudo fuerit incimenfurabilis alteri ex dux-.
bus magnitudinibus totam magnitudinem componen:-
tibus,erit etiam ¢ religua ex dgabus incomméfura-
bilis. Nam fi tota magnirudo ueluti w'y & incommen/s
rabilis magnitndini-&y,ergo per fecundam partemsha
ins theorewatis iy magnitudines « B,py. funt incom-
e " ’ L
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menﬁ;mbile:.e?o per priovem partem ciufdé theore-

matis magnitudo ay erit incommenfurabilis fingulis

" B, fhoc corollario utitur Theon in.demonftratione:
3 theorematis,¢s* aborum. - - - :

- .. Lemma. . -

Si parallelogrammum applicetur fecundum lincam re -
am,linedque illa ranto plus excedat parallelogram-
milatus ,quantum eft alterum latuis spfius parallelo-

. grammi.i udparallelogrammii fic applicatum, eft «-
quale alieri parallelogrammo,quod fit ex fechonibus
linea,quc falle funt per applicationem ipfins paralle-
logrammi.fecundum lineam illam. L

Hoe per (¢ manifeftum wideri poreSt,ramen quia reperitur
inter catera,demonfirationem cins affercrmus.. Sechi-.
dumlineam reftam « R.ap- IR

plicerur parallelogrammum:
o Nycuins alteri lasus fit -
guale illi portiont linec re- | :
(te,qua excurrit extra.pa- * > B

rallelogrammii. Dico parallelogrammii « a effé equale
[uperfciei reclangule quafitex uy,y 8.quod per f¢ pa-
tet,ut mada diximus Nam quia quadratam eft 4 ,li-
nea ayeft aqualis linee 8y : eftg; parallelogrammum.
o a,id guod eft fuperficies reclangula « v,y £ Ergofipa

rallelogrammum applicerur ¢c.

Decimumodtauum Theorema.

Si fuerint dnz reGtz linex inequales, & quartz
. . . . . \ . .

parti quadrati‘quod defcribitur 3 minore,zqua-

le
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{eparallelogrammum applicetur fecandum ma
iorem,ex qua maiore tantum excurrat extra la-
tus parallelogrammi,quantum eft alterum latus
ipfius parallelogrimi.Si Pf:etcrea parallclogram
mum {ui applicatione diuidat linea illam in par
tes inter {e comenfurabiles longitudine:illa ma-
ior linea tanto plus poteft quam minor, quanti
eft quadratum linez fibi commenfurabilis lon-
gitudine. Quod fi maior plus pofsit quam mi-
nor,tanto quantum eft quadratum linea fibi co-
mcfurabilis longitudine: & praterea quarte par
ti quadrati linee minoris zquale parallelogram
mum applicetur fecundi maiorerm,ex qua ma-
iore tantum excurrat extra latus parallelogram-
mi,quantum ecft alterum lacus ipfius parallelo-
grammi, Parallelogrammumfui applicatione di
uidit maiorem in parces inter fe longitudine co-
menfurabiles.
Sint duz refte inequales «,¢ 1,qna- e '3
rum maior fit By. Quarta antem ~
parti quadrari linea minorys «,
hoc eft spfi quadrato quod defcri-
bitur a dimidsa linea a,2quale pa
rallelogrammum fecundum lined
By.apphcetur, quodrelinqua ex o1
linea gy partem excarrentem aqualem alreri lateri ip
fius Pardllelogrimi:ﬁté,- illud parallelogrammi quod
fiarex g &, 4 y:(hoc uerd quemadmodis fias,docer Cam
pans in fine demonftrarionis 13.)fi quogae commex-

L i

\

e D 3
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Jirabilss bongitudine linea g aipfi BN
linea Ay.Dicolinea gy plus poffe ————r—

gudm linea a,tanto quantum eft
quadraram linea cuinfdifibiipfi
linea;dico & yJlongitudine comen
farabilis. Secetur enim linea gy L
in duas partes aquales in puncto
s,qumm'rqw lineam « 2 equalem effe line Av:reliqua
-ergolinea.Ay erit aqualis linee g2. Cumy; linea re-
(la gy dinifafie inpartes aquales in punilo s,in par-
tes anrem maquales in puncto anfaperficies retanga-
lacontenta ex £ A Ay cumi quadrato linea o1, aqualis
eft quadrato lince vy,per guintum. theorema [ecundili
bri.ltaque [uperficies rectangula contenta ex ¢, ay
quater fumpta cis quadrato linea « & item quater fum-
proseft equalis quadrato linea vy quater [umpro. Nams:
aqualiaque [uir gqualiter mulnplicata,fimul 2qua-
liafunt. Sed fuperficiei reﬁangul‘e contente €x B 4,
Ay quater fampte cezuale eff quadratii linee « ex fup-
faﬁtione. Nam parallelogrammum ex ¢ 4,4 v [Jo[itum: .
eft equale quarta parti quadrati lines w. Quadrato.
uero line £ quater Jumpto equale eft qpadratum li-
net A3 Nam linea #2 eft dupla.ad lineam & v.quadra-
10 autenrlinea s y quater fumpto aquale eff quadratis
linec ¢y. Similiter-enim linea ¢y dupla.eft adlineam
vv.Ergo quadvara linearis w, a3 funt aqualia quadra-
tolinex €y.Quocircaquadratum lines ¢ y mains oSt
quamquadratum linea « tanto guantum eft quadra-
tym linea 4 §.Ergomaior linea ¢ y plus poteft quam
| minor

1
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minor & quadrato linex £2. Nunc astem demonftran-
dum eft lineam ¢y effe longitadine commenfarabilem
ipfi linex 2 3.Cum enim ex fuppofitione linca ¢ 4 fitlon
gitudine comméfurabilis ipfi 2y :ergo linea tora ¢y erie
longitudine commenfurabilis linea A v,per fextum de-
cimum theorema huius librs. Atgu: linea oy eft eqna-
bis linex €2.Ergo linea rota Cyeft commenﬁtm[ailis lon-
gitudinelineis €y 8. Componantur ille dus lines n:
unam lineam efficiant Cum itaquelineatota gy fir ci
menfurabilis [gitudine duabus lineis unins loco fum-
ptis €3,y #.Ergo linea £ 3,y # unius loco fampta funt ¢o
men(urabiles longitudine ipfi linea 2 aper fecundam
pareé [extidecimi theorematis buius libri. Quare etia
refidus linea t A commenfurabilis longitudine erit tora
linea ér, per priorem partem eiuﬂem ﬁxtidecimi theo-
rematis.hoc ipfum tamen probari poteft per corollariss
a nobis pofitum poft16.Ergo linea gy plus poteft quam

linea « quadrao lines fibi commenfurabilss longitudi-

ne. Rurfuslinea & v plus pofsit quamlinea « tanto

guantum eft quadratum line fibi longitudine commé’

[arabilis:quarta antem parti quadratilines « aquale
Jecundum lineam g 1 parallelogrammam applicetyr,

quod relinquat ex linea g y portionem aqualem alters:

ipfins laseri:fieg; fuperficies reflangula contéra ex g o,

a r,demonftrandum eft lineas ¢ a,a reffe inter (¢ longi-

tudine commenfurabiles Manentibius conftractionibus

¢ fppofiionibus pracedentibus fimiliter demonfira-

bimus ineam ¢y pluspoffe linea « tanto quantum cft

quadratum linee g A.Sed exfuppofirione linea £y plus
Ly
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poreft quam linea a,ranto quantum eft quadratum Ii-
ne fibi commenfurabilis longitudine. Commenfurabi-
lis eft izaque longirudine linea £y linea a. Ergo linea

. compofita ex duabus 83,4y eft commenfurabilss longi-
sudine linea  a,per fecundipartem fextidecimi theo-

. rematis buins lsbri . Quocirca per 12 huins , fine per
priorem partem fextidecimi theorematis,linea gy eft
comenfkrabilis longitudine linea compofite ex £ 2,0y,

- Sed tota linea compofita ex 82,4y ¢ft commenfurabilis
longi:udine ipfi Ay. nam 82 eft aquals ex anté dictis
ipfiay.Ergelincaryeft longitudine commenfurabilis
ipfi ayperiz huiu;._ Quare ¢o* lineap & dildngimdi -
ne commenfurabilis linex & y.per focundam partem
Jextidecimi theorematis. Ergo [i fuerint dus refle li-

nee inequales ¢ c.Qauod demonftrandum era.

Decimumnonum Theorema.

Sifuerintduz re®tz ina:qualcs, quartz autempat-
ti quadrati line¢ minoris zquale parallelogram-
mum {ecundum lineam maiorem applicetur,ex

‘qualinea tantum excurrat extra latus parallelo-
grammi,quantum eft alterum latus eiufdem pa-
rallelogrammi: fi parallclogrammum przterca
{ui applicatione diuidat lincam in parees inter fe
longitudine incomméfurabiles, maior illa linea
-tanto plus poteft quam minor,quanti eft cllua-
dratum linez fibi maiori incomenfurabilis lon-
gitudine.Quod fi maior linea tanto plus pofsic

quam minor,quantum eft quadratum linex in-
| commenfurabilis
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commenfurabilis {ibi longitudine : & praterea
quartz Parti quadrati linex minoris aequalc pa-
rallelogrammum applicetur fecundum maioré,
ex qua tantum excurrat extra latus parallelogri-
mi,quantum eft alterum latus ipfius, parallelo-
grammum {ui applicatione diuidit maiorem in
partes inter fe incommenfurabiles longitudine.

Sint d'mg ref?ze inequales wpy, . 3, . ,
qguarié maior fitCy: quarte an —
té parti quadrati minoris nem
pe s &quale parallelogrammic
applicetur fecundum linei ¢y,
quod relinguat ex linea ¢y par-
sem excurrentem equalemal- y
ters lateriipfins parallelogram. |
mi:fitg;illad parallelogrammum ex ¢ A,ny: incommen:
farabilis autem longitudine fit & 2ipfi 4y Dico lineam:
Cypoffe plus quamlinea u tanto,quantum eft quadra-
tum linea incommen(urabilis fibi longitudine St pri-
mumeedem conﬁ-mﬁionex ¢o* ratiocinads uia; qus n:

roximo theoremate.. Similiter oftendemus lined gy
poffe plus quamlinea  tanto,quantum ef quadratum:
linex a2 Reftar ut demonftremus lineam ¢ v effe incom:

| menfurabilem Ionfimdine ipfing. Cumenim linea g A:
[itincommenfurabilis longirudine linee Ay ex [uppofi-
tione,incommenfurabilis ctiam longitudine erit linea:
Cyipfilinea ay,per vy huins:ed ay eft-commenfurabi:
Lis ambabus lineis ¢ 3,0y fionul compofitis, quia. #v.¢ft
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equalisipfi ¢ t.Ergocy fin- . 4,
tommenﬁtmbzlzs ambabus g3, '
Ny fimul compofitis, per 14 hu-
ius Ergo per fecundam partem
feprimidecimi theorematis b
dus libri linea compofitaexc?,

& v fimul ¢g* anins loco fam- L
ptiseftincomméfurabilis lines ‘
2 A.Ergo per priorem parté einfdé feptimidecimi theo- .
rematis linea gy eftincommenfurabilislongitudine li-
need A.Lineaigitur &y poteft plus quam linea a tanto

quantum eft quadratum linee incommenfurabiis fibi

longitudine. Rurfus linea &y pofSit plus linea « fanto

quantum eft quadratum linee incommenfurabilis fibi

longitudine : quarte antem parti quadrari linee e~

quale parallelogrammum applicetur feciidum lineam

8 y.quod relinquat excurrentem portionem linez 8 3

aqualem alteriipfius laters:fir; illud parallelogram-

mum ex linets & A,0y. Demonflrandsm nobis. eft illud

lineam & a,¢ffe incommenﬁtr'ubilem longimdinc linee

A y.Maneant enim exdem conflruthones ¢o~ ratioci-

nandi uie:fomiliter eriam oftendemus lineam & v poffe

plus quam linea « quadraso-linea ¢ A.Primam ex fup-
pofitronelinea 8y poteft plufquam linea « tanto quan-
‘tum eft quadratum linea fibi incommenfurabilis lon-
gitudine Ergo linea 8 yerse incommenfurabilis longi-
tudinelines ¥ 4. Itaque linea compofitaex €A y ¢

unius loco fumpra evit incommenfierabilss longitudine

linca g aper fecundam partem [eptimidecimz theore-

matis
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‘matis Libri buins Quare e .. g -,
per primanm. parté ciufdé theo-.. *— =
vematis, linea 8y exit incommeé
furabilis longitudine linew com
pofiteex €.ay. Sed linea co
fo]im ex 82, A yeft commenfw-
rabilis longitudine linea ay,ed . i
qhia B2 eft aqualisipfiay ex L
anteprobatis. ltaque linea. 8 v off incommenfurabilis
dongiendineipfi ay per 14 huins Ergo per fecundd par-
tem eiufdem feprimidecimi theorematis,linea g 4 eft in-
commenfurabilis langitadine lince 4 .. Quamobrem
Sifuerint dua re(teinequdlesege. -
AR Lemma. .

Cum fir demanfirarum lineas longitndine commenfira-

' biles omnina poténtiaquoque commenfuratbiles effe e
uero.que potentia funs commenfarabiles non omnine
langitudine guogue. commen/urabiles effe.fed effe poffe
@';bngz}hdinetbmenﬁméilz: ¢o* incommenfurabi
lessconftat fi linea propofite (quam ¢wile nocari dixi-
mus,candemque rationalé drecentioribus)linea qu e
dam fuerir commenfurabilis longitudine,illam wocari
debere rationalem,¢s* commenfurabilem non longess-
dine folum,fed ctiam potentia. Nam lines longitndine
commen(urabiles,omning potentia quogns csmmenfi-
rabiles funt. Quod fipropofire linea;quam rationulem
wocant,quadam fuerit linea commenfurabilis potétia:
[iquidem ¢o longitudive eriam comenfurabilis ipft fue,
#it, nacabitur illa.rationalis; & commenfurabilss ipfi

R M

»
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longitudine ¢ potéia.Sineroipfi linex propofite, qud
rationalem wocant,linea quadam:. potentia commenfu " -
rabilis, longitudine eidem fuerit incommenfurabilis :
nocabitur ¢ illa rationalis ; poientia santum com-
menfurabilis. R

1l duse noces atsxhs aghior que funt in: exemplari im-
prefJosnon funt in uetnfto:¢o: quod fequitur,continua-
taferie [cribitur,addira particulayoy hoc-modo, garels

-gep,fic itwaue dicemus: - Rasionales enim uocat Encli-
des (ut eft inprincipijs huins libri) illas lineas quz funt
lines Profoﬁmf quam éurl wocat,ftue longt'mdine o
[paséntia commenfurabiles.fiue porentia tantum. Sunt
tamen ¢o* alie linea reche longitudine quidem incom
menfurabiles linex propofie, id eft 1§ jury, fine dicas ra
tionali,porentis.tantgm eidem commenfurabiles ,eod; "
uocantur rationales ¢ comenfurabiles inter ¢ ea rax
tione qua funt rationales.fed ¢ ille cadem poffant ef-
Jé comenfarabiles inter e fiue longitndine, ¢o* ideo po-
tentic quoque,fiuc potentia tantum. Bt quidé fi fuerine
inter fe commenfurabiles longitudine, nocabuntur ¢
ipfz rationules longitudine commenfurabiles,ut tamen
Jimulinselligatur potentia quoque cimenfurabiles effé.
Quod fi potensia tantum inter [ fuerint commenfura-
biles;movabiuntur ¢5ipf@ rationales potentia tantum
commenfarabiles. . . Corollavium. - :

Quoduntemimea dua fine.plures rationales ¢o* commé':
farabiles longirudine ipfirationali fint inter fe commé
[urabiles longitudine,hinc ciftat.Nam cum fint ratio-
nales &' Jongitudine commenfirabilesipfi primo ra~

.

rationali,
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tionali,e& aurem magmmdxne: qua funt uni ¢o eidem
~vommenfurabiles finc inset f6 commenﬁm:bzlc: s per iz
-baius.Ergo linea rationales ipfi primio rationalt longi-
tudine commenﬁwabtles funt inter ﬁ quoque commen
furabiles longitudine. Sed quantii adeas attinet,qua
Junt rationales potentia tantum commenﬁ;ralnle: ipfe
primorationals,fieri omnino neceffe eff ut ille quoque
inter fe fint yomm‘a [altem comenfurabiles. Cym enim
quadrata earum fintrationalia emmmmmenﬁ:ra!u—
lia quadraro lines propofite qua dicitur primo ratio-
naliseagae per 12 huius ipfa quogue inter f¢ erunt co
menfurabilia.Ergo linea eornin funt inter fe potentia
Jaleem commen[wmbtler Sed nibil uetar eafdé e]]e pre-
terealongitudine mter fé commenﬁ;mézle: Sirenim I
“mea <« rationalss, ﬁtg, linéa g - -

‘eidem linee wrationali poren <~
sia tantum commenfurabilis,
hoc eft longitudine incommen(urabilis eidé fit praserea .
alid linea ylinea 8 longzmdme wmmenﬂrabdu (# hot
enim effe poffe conflar ex prinicipijs huins libri)per 14
buins, linea y eft incommenifiirabilss longztudmc ipfi li-
nes w:fed :fed quadratum lines weft commenfurabile qua-
drarolinex g ex [ ppofisonts quadvasum'itein hreay
eft commenfurabile eidem quddrato linea 8,per [appo-
Jisionem.Ergo per 12 buins,quadrarum line2 vy eft coms
men(urabile 7uadmto lineaw. Ergo lineay erst per de-
fimtionem rationalis,potentia tantwm commenfirabi-
bis ipft linea w.ficut ¢5* ipfa linea p. ‘Danturergo dna
rasionales porentia tantum commenfurabiles ipfe va~

M 4
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 tionalisinter [¢ uerdlongitudine commenfurabiles: Hic
-obiter repétendsi efJé puto,quod antea diximna in diffi-

nitione lineari rationalium, Campani, carerdfq; de-
inceps ab eo latinos geometras inuexiffé illas woces fine
terminos,ut quafdam lineas nocarent rationales poten
tia tantum,quafda uere longitudine ¢ potentia;qui-
bus nunquam Euclidem ufum e[fé reperies.he enim no
ces longitudine ¢g° porentianunqua-referuntur adra~
tionahtasem aut irrationalisatem,fed femper ad com-
menfurabilitatemsant incommenfurabilitatem linea-
rum.Qua peruerfiones [olent verum per [ difficiling
etsam difficultatem ¢ ebfcuritatem augerelraguete
monitum iterum atque iterum uelim,ut principiorum
id eft fimplicium serminorum fimplicem wim diligenter-
intelligas €5 rerineas,neque quicquam. externum ad-
mifcendum exiftimes. . 1 '-
Vigefimum Theorema..

'Sulp'crﬁcics rectangula contenta ex lineis rectisra-
ti’dpalibus‘longitudinc commenfurabilibus fe -
cundum unum aliquem modum ex antedictis,

rationalis eft. _ : '

Nam ex li;ggif « g,g.yr4tsb:xa-~ SR
libus longitudine comméfu-
rabilibus [ecandum wunit ali too
quem modum. ex anvedictis. | . | - |
catineatur [uperficiesreta- . -
ghla que fit ay.dico fuperficiem ay ¢ffé rationalé, De-
Jeribaturenim alinea o g quadratwm o s:vasionale eff.

itagﬂe
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itaque quadratnm dlad-u rex definitione. Ciinque fir
commen(urabilis longitudine linea « 8 line & v,aqua-
lisg; fir lineaw g linex g A,commenfurabilis itaque lon-
gitudine erit linea 8 alinex By . Eftanté ficur linea ¢ a
ad lineam ¢ y,ita quadratum &« ad [uperficié re(tan-
gitlam « y,per primam fexts. Sed modo conclufum eft i
neam B 4 efJ¢ commenfurabilem linea & v.Ergo per de-
cimam buins hbriquadratum 2 weft commenfurabile
fuperficieirectangule «y.Sed quadratum 2« eff ratio-
nale:itaque per definitionem fuperficies wy erit etid ra-
tionalss. Exgo [uperficies re(fangula citenta ¢ catera.
Sed ¢9* alia quadam defcriptione places idem demb -
Jrare.Prior enim demonftratio quadratam minoris i
ne cofCripfic,nunc mutaro cafu demonftrationis qua-
dratum maioris deferibamus. Sit faperficies rectangn.-
I8y contentaex limeisras & 4 p.-
tionalibus inequalibus lon-. | =~ |
gitudine inter [¢ ommenfu- | . - . |
rabilibus « By fitduema< |~ i T
ior wy.Defcribatar ex linea | ———}— |
«yquadrarum A+, dicoparallelagrammum y ¢ ratio=
nale effe Nam linea .y ¢ft commenfurabilis longiendi-
ne linea u 8 ex fuppofitione: fed linea aacft aquals b=
nex av.Ergo linea A ueft commenfurabilis longitudi-
ne linex o g:fed quam proportionem haker A ad w25
eandem haber quadrasum a+ ad parallelogrammum:
38, per primam [exti.Ergo per 10 huius libricommen—
Jurabile eft quadratnm a y parallelogramo + 8. Qua=
er:m&;tm_ﬂ T rdtio':__mle, cﬂé mnﬂat,gui«; eft qua-
T M i
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dratum linex rationals,nempe «v.ltaque per defini-
tionem , parallelogrammum etiam y Cerit ratsonale.
" Praterea cum demonfirationes ille uideantur loqus de
€0 parallelogrammo quodfir ex duabus lineis,qguarum
alteraficea propofica’guam primo loco rationalem di-
. cimus, unde diximus menfuras caterarii linearum ad
illam comparataram capioportere, altera uero fit eidé
- primo rationali commenfurabilis longitudine,qua ¢ft
prima [pecies linearnm rationalium longimdéna com-~
-menfurabilium, alium cafum afferendum puto de.al-
sera [pecie,linearum inquam rationalium longitudine
commenfurabilium,ut demonflremus genevalem buins
theorematis weritarem,neg; frafiram eo pofirum illnd
extitiffe fecundum unum aliquem modum ex antedi-
&Hs.  Sit itaque linea pri-, - - .. y
.mo rationalis « 8: fit etiam [~ ' '
para_llelogmmmum x4 con
tentum ex lineis you Al ra-
tionalibus ideft linee pri-
morationali « g commenfis . L
rabulibus longitudine. Sint tamenille duse linee v 1,1 2
duer[z ¢5* inaquales lines primo rationali « €. Dico
parallelogrammic y aeffe rasionale. Defcribatuy qia-
dratum linee « £,fitg; a2.Primum conflas lineasyi,ea
¢ffé inter [¢ commenfurabiles longitudine per 2 buius,
Nam pofitum.eSt utrigue effé longisudine commenu=
rabilempfi « ¢.Sed s Aeft aqualis linea s 3. Ergo linea
y+erit commenfurabilis longitudine linee 3. Sed qué-
admodum [ habes linea y vad linedrvi,ita ¢ haber pa-
: rallelogrammum
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vallelogrammumy & ad quadratii a,per prima fexti.

Ergo per decimam /at:u'm{ farallelogrammum t 4 erit .

commenfarabile Z”’ddmt'o linet « ¢,quia linea « & pofs-
taeft cimenfuravuis longitadinelinet « 8,quz eft pri-

mo rationalis. Ergo per x2 buius, parallelogrammsi y 4

commenfurabile qiadrato 2. Sed 7u4dr4mm ALeft

¢/t commenfurabile quadrato linea « 8. Sed quadratii

linee « g eft rationale per definitionem. Ergo per defini
tionem.quoque figuraram rationalium parallelogram
mumy £ erit etiam rationale. Nunc reflat alins ca-
Jus sertia [peciei,linearum inquam rationalinm longi-
tudine commenfurabiium,que funt ipfi quidem linea
primorationalea g commen(urabiles potentia tantum,
itaque rationales tamen. inter [¢ uera longitudine com
men/?;méilc: fintipfa lmeay s dmaneat itaque ead?
conftructio quein proximo cafi modo linet vy s 4 fint
rationalgs potentia tantum commenfurabiles ipfi « g:
inter [¢ uero fint longitudine etiam commenfurabiles.
Dico ficquoque parallelogrammunmy & effe rationale.
Primo probabitur ficut modo dittum eft parallelogra-
mum y acffe commiéfurabile quadrato a2:fed quadra-

tumlinee « 8.eft commenfurabile quadrato 2.Ergo

per 1z huius parallelogrammum v #erit commenfura~
bile quadrato line a £.f¢d quadratii ines « £ eftra-

tionale. Ergo per definitionem: parallelogrammum ya

erit etiam rationale.Hunc autem cafum notandum ti
bi memineris.Quum enim uentum: erit ad 26 theore-
ma,ad illius theorematis demonftrationem ¢o intelli-

Lentiam illum tibi ufui foreintelliges.
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Vigcﬁmumprimum Theorema.

Sirationale fecundum lineam rationalem applice
tur,habebit alterum latus lineam tationalgm' &
commenfurabilem longitudine line, cui ratio-
nale parallelogtammum applica'tur. o ‘

Hoc theorema eft ueluti aitispoger ,, B a
fracedentis. Rationale enim. pa- | T
rallelogrammum « v applicetur |- j
[ecundum lincam « g rationalé «

uno aliquo modo ex antedithis,
fiuefitilla primo ratsonalis,fiue alia ipfi primo ratio-
nali commenfurabilis,idg; longitudine ¢ potentia,uel
potensia tatum.his enim tribus modss dicisar linea ra-
tionalis.Dico lineam £ v effé rationalem ¢o longitndi-
ne commenfurabilem ipfi linea « £. Deferibatur enim
quadratum line u B quod fit « A. Rationale eft igitnr
quadratume afed ¢ parallelogrammum oy eft va-
tionale per pofitionem. Ergo per definstionem rationat
liit quat in [e conucrtitur,fine per 12 huins, commenyu-
rabile cft quadratum o # parallelogrammo « y. Eft as-
tem ficut quadratnum a & ad parallelogrammis uy,ita
linea a¢ adlineam ¢ y,per primanm fexti.lrag; per de-
cimam huins,linca A g erit commenfurabilis lines gy,
fedlinead a,eft xqualis: linea £ =, commenfurabilis eft
ergo linea « g linew 8 y.Rationalis antem eftlinea « g,
Rationalis ergo erit ¢o° linea g v,¢o* commenfurabilis
longitudine lines « 8.Ergo fi rationale fecundam linea
rationalem ¢o*c. Lemma. .
) ' Lineg
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Linea potens [uperficiem irratio-
nalem , eft wrrationals. Pofssr

enimlinea o fuperficiem irra-
tionalem, boc eft quadratum quod ab dgﬁﬁhmr,w—’
quale efto area irrationali. dico lineam « effé irratio-
nalem. Nam [ linea « effet rationalis,rationale guoque
¢ffer quadrarum abilla deferiptum: (ficenim eft pofirii
inter definitiones) [ed ex pofirione eftirrationale, irra

tionalis eft ergo linca a.quod demonflrandum erar.
Hicinferitur quoddam fcholium , quod lemmatis in-
[feriptionem habes, fedillud nihil aliud eft quim dems -
Jhratio quadam fequentis theoremars. |
Vigefimumf{ecundum Theorema.

L.Cﬂmlb
®

—

Superficies retangula contenta duabus lineis re-
ctis rationalibus potctia tantum comenflirabi-
libus,irrarionaliseft. Lineaautem que illam fu
perficiem poteft,irrationalis & ipfa eft: uocetur
uero medialis. -

Superficies enim reCtagulany
comprehendatur a duabus o 3 3
lineis rationalibus potentia
tantum comméfurabilibus,
gua fint « 8,8 y. Dico fu-
perficiem illam effé irratio- |
nalem,¢o lineam qua illam poteft irrationalem etians
effe:uocetur antem medialis. Defcribatur enim d linea
« & quadratum u A. rationale eft itag; quadratum = 4.
E¢ quoniam incomméfurabilis cft longitudine lineax 8
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linea gy (nam ex fuppofi= .

tione funtilleinter fepoten & p >
tid tantum commen[urabi-
Ie.r)aequaliag’r,- eft linea « 8,
linea ¢ n.incommenfurabi-
lis longitudine ergo erith-
nea A ¢ linea Cy.Eft autem ficut linea £ € adlinei gy,
ita quadratum « 4 ad parallelogrammum u v, per pri-
mam [exss.incommenfurabile. eft ergo quadratum « &
parallelogrammo «  per fecundi partem decimi theo-
rematis huins libri.Sed quadratis A w eff rationale : ir-
rationale eft ergo parallelogrammum  y. Quare ¢ li
nea qmeillud parallelogrammii « y,hoc eft ea guz qua-
dratum ipfi parallelogrammo aquale deferibit, irra-
tionalis erst per lemma poftremum Nocetur antem me-
dialis ea ratione,quia quadratum quod ab ea defcribi-
tur,aquale eft parallelogrammo quod comprehenditnr
a liness o 6, vy,itaque media ipfa proportionaluter in-
tercidit inter illas lineas . €, y per v7.6.quod demon-
Jhrandum erar. Hac autem ulon de qua Zoc libro agi-
turfimpliciter utou dicitur:illa nero cuins inuentionem
tradidit lib.6.theoremate v3.dicitur pion drvéineysr. Ne-
que omnis wion driroysr eft potens fuperficiem irratio-
nalé,fed eatantum que eft media proportionalis inter
‘duas lineas potentia tantum commenfurabiles. Campa
nws in propofitione apud eum 19 addids, dtciniryue [
perficies medialis : quodtaménon eft ita intelligendi,
ut omnis fuperficies medialis contineatnr ex duabus i-
neis rationalibus potentia tantam comméfurabilibus.
boc

]
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boc enimrefelliar per fequétia theoremara 26.¢9° 29.
ubi fuperficies medialis cotiners dicitur ex duabns me-
dialibus potentia tantum commenfurabilibus. \taque
Jiperficies ommis reltagnla duabus rectis rationalibus

_ posentia tantum commenfurabilibus comprehéfa, me-
-dialis dicitur,fed non econuerfo, ut omnis medsalis [is-
perficies rectangula fit comprahenfa duabus rectis ra-
tionalibus potentia tantum commeéfurabilibus.cft enim
-¢g* medialis comprebenfa duabus medialibus potentia
tantum commenfurabilibus . [ed tamen in uniuerfum

. Juperficies quam poreft linea medialis eft ¢o ipfa me-
dialis. Lemma.

Sifint dua linee reta,erit ficut prior ad fecunda,ica qua-
dratum quod 4 priori deferibitnr,ad parallelogram-
mum quod comprebendstur duabus illis rechs. Hoc
Lemmanihil aliud affers quam quod theorema primis
librifexti. Sint due recta? ,wu.Dico ficut eft hinea &
adlineam « w,ita quadrati g
lineeyvad parallelogram- » ¢ »
mum cmprebenﬁ;m exle | -4
. Deferibatur enim qua- :
dratit linee \3,fitg; 4 3,¢5° %
compleasur parallelogram . |
mumx2.Cum igitur linea A fit #qualis linea « 3:fit an
tem ficut linea Avad lineam «v,ita quadratum g ad
parallelogrammum s per 1.6.Ergo ficut linea 2 ad li-
neams it quadratum a3 adparallelogrammum L x.
Eft autem quadrasum A Lqnadratum hneet,paral-
Ielagmmmum werow.id. guod comprebend:mrduaf

‘
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Bus lineis 2o .Effergo ficut lineas g ad lineam o, it
uadrarum linez «g ad parallelogrammum compre-
henfiim lineis duabus 2x. Et econnerfo ficut paralle-
logrammitcomprehenfum duabus liness w18 ad qua-
dratum lineg 2 italineans ad lineam ¢. :

Vigefimumtertium Theorema.

Quadrati linex medialis applicatifccundum linez
rationalem, alterum latus eft linea rationalis &:
incommentfurabilis longitudine linez fecadum

" quama pplicatur. ‘

Sit linea medialis «, rationalis
uero fit y.£: ¢* quadrato k- o
nes « pamllelogmmmii re—
langulum aquale c 4 appli-
cetur [ecundum lineam € v, B B
cuins alrerid latws fit v £.Di- )
co lineamy A effe rationalem- | : 1 .
¢o* longitudine incommenu: 2 & Lt 'l
rabilem ine2 Cy. Cumenim- & e
Linea o fit medialis,poreft pa~ | ‘
rallelogrammum contentum-ex lineis rationalibus po-
tentia tantum commenfurabilibus.pofSit itaque paral-
lelogrammunm re(fangulum x g:fed ex fuppofitione po-
teftetiam parallelogrummunm b b aquale eft igitur par
rallelogrammum g4 parallelogrammon ¢.Sed ¢7* ams~
bo pamllelogrammaﬁnt xqualz’um angulorum, quia
Sfume reltangula. Aec ualsum uero ¢ aquiangulorum
parallelogrammoris latera qua funt circa wquales an-

gylo:
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~ gulosreciprocam inter fé proporsionemhabent per ity
. fexti.proportionaliter ergo evit ficut kinea ¢y adlined
“wwitalineas adlineam ya. Eftigitar ficut quddrark
linea g yad quadyatum linez snjita quadratum linex
«2ad quadratum lineay a,per 23 [exti. éd quadrat
linea ¢y eft comméfurabile quadraro line x: eft-enim
utrague linearationalis.comméfurabile ergo erir etid
-quadratumlines « 4 quadrato linexy a,pér 10 buins.
[éd quadratum hines « eft rationale.ergo firmiliter 1i-
tionale erit guadratum linea y alinea ergo y A erit ra
tionals.Et quoniam linea « kef longitudine incommen
ﬁcrabih; linea vu. nam ills funt potentia.
[é cimenfurabiles Sicut antem linea « g ad lined «n, ta
nadratum linee ¢ ad parallelogrammum ex amba- -
ws lineis «tn contentum per lemma proximam. in~
commenfurabile eft ergo quadratam linee « tparallelo-”
grammo ex lineis « us per fecundam partem decimi:
theorematis buins libri. Sed quadrato linex «2 qua-
dratum linez y # eff commenfurabile: modo enim pro.
batum eft urraque lineam.effe rationalem.Ergo per 13,
 hauins,quadratam lineay neft incommenfurabile pa-
mllelogmmmo ex lineiss2,un. Sed parallelogrammum.
ex lineisy s,y g eft aquale parallelogrammo ex lineis
sZww a4t miodo probatum eft Ergo quadratum lines v a-
eft incommenfurabile Farallelogrimo ex lineis y #,7-6:
hac uerd pars brewius concluditur per corollariii dno=
bis pofitis poft 14 theorema.Sed ficut [¢ hahet quadratit
linet y aad parallelogrammum ex lineis sy, 6; ita fé:
babetlinca ay ad lincam. xpper lemma proximums.
N ifj,
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incommenfiyabils longitudine cft itague linea 4y li-
neey 8.Rationalis eft ergo linea y 4 ¢ longitudine in-
commenfurabilis lines 5 8.quod demonftrandum erat.

‘Hoc theorema eft aitispagor proxime precedentis. Ve
serd flexi pofSir guod requirit hoc theorema,fcilicet. ap-
plzcart quadmmm linee medialss fecundum lintam ra
tionalen, reperzmda ef tertia linea proportionalss f -
cut docec u.fexti ita tamen ut lme4 racionalis fit pri-
mafecunda fit linea medialis quaz poseft quadratum
.4pplzcandum Nam [uperficies que fit ex prima ¢o* ter
tid tﬂ aqua[u quadrato media per 17 fexti.

Vlgeﬁmumquartum’l‘hcorcma
Linearecta mediali commé{urabilis, eft ipfa quo-
que medialis.
Sit linea medialss « f it; Imm ik

commenfurabilis & fiuelongi- . ——
mdmec'f potentia.fine poten —
tiatatumutrete addidie Ca-. o » !

}mnm‘,c’g‘m uetuffo exempla~ |
vi graco legitur dico lineam g
¢ffe medralé.Exponatur linea .
rationalis y A, ¢o* quadmto li- v
Res « aquale pamllelagmmmum mf}dngulym appl-
cetur fecundum lineam y afirg; parallelogm«mmu IR
einfque alterumlasus fit linea « 2. Rationalis itaq; erie
bineas A, ¢ incommenfurakilis longxmdme linee ya,
per proximum theorema.. Rurfus quadrato linee 8
¢guale jécundumlmem v applicetur. parallelogra-

mnm

7



LIBER X. ' ¢ 48
mum relEangulum &,cuius alterum latus fit a3 Cum
igitur commenfurabilis fit linea «linee B,comméfiera-
bile quoque erit quadratum lines a,quadrato linea c.

 fed quadrato linex w 2quale eft s y,quadrato antem li-
nea B &quale eft y i:commenfurabile eft ergo parallelo-
grammum vy parallelogrammo y LEf} autem ficut pa-
rallelogrammum vy« ad parallelogrammum v 3,ita li-
nea Aadlineam At per primam fexti.commen(urabi-
lis eftergo longitudine linea « Alinex a2 per 10 buins.
Sed linea« A eft rationalis ¢ incommenfurabilis longi-
tudine linee y aRationalss eftergo linea 4% ¢ incom
menfurabilis longitudine linee 4y per 13 huins. Ergoli-
ek y A3 funt rationales potentia tantum commenfu
rabiles.Sed linea qua poteft parallelogrammum recti-
gulum comprahenfim rationalibus potentia tantum
comenfurabilibus,medsalis eff per 22 huins.\gitur me-
dialis eft que parallelogrammum ex y a,42 poreft.1d
weropoteft linea g, ergo linea ¢ medialis eff.

Corollarium.

Vnde manifeftum eft fuperficiem comméurabilent faper-
ficiei mediali,medialem effe. Nam linex que poffunt ta
les fuperfi cies,funt potentia commenﬁ;méiles, quaram
linearum altera,qua fcilscer poteft fuperficiem media-
lem,medialis eft, quare ¢o reliqua medialis erit per
hoctheorema 24. Sane guemadmodum diximus de
Lineis rationalibms ita dicendis eft in lineis medialibus,
nempe lineam mediali commen(urabilem effé etidme-
dsalem,lineam inquam 7uxﬁt comme"[umbili: media-
lifine fit longitudine ¢ potentia commenfurabilis,fiue

i
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porentia cantum.in uniuerfum enim ueruni eft lineas
longitudine commenfurabiles,effé quoque potentia co-
‘menfurabiles.Quod fi lines mediali fuerit alia commé
Jurabilis potentia , friquidem ¢g longitudine cimenfie- -
rabilis fuerit,dicuntur ille linee mediales longitudine
¢ potentia commenfurabiles.fi uerd potentia tantuns
fuerintinter ¢ commenfurabiles,dicuntur mediales po
tentiatantum commenfurabiles. Sunt antem ¢o alie
lineareta longitadine quidem incimenfurabiles me-
diali,'potent-id tantum eidem commenfurabiles,ba uers
dicuntur ¢o* ipfe mediales, eo quia commenfurabiles
funt porétialines mediali, ¢ earatione qua funt me-
diales,[unt inter [¢ porétia comméfurabiles, fed ¢5 in-
ter [¢ip[a comparata,poffant effé fiue longicadine ¢o°
ideo etiam pocentia commenfarabiles, fine posétia tan-
tum.Et quidem [i longitudine,dickeur ¢5* ipfe media-
les longitudine commenfurabiles,ut confequenter intel
ligatur potentia quoque commenfurabiles cffe.Quod fi
potentiatantum fint inter [¢ commenfurabiles,nibilo-
minus tamen ¢ ip[a dicuntur mediales potentia tar-
tum commenfurabiles.Hoc loco addiz exemplar grack,
quod antem lineq mediales fint cimenfurabiles,ita de-
monflrari poteft.Quonid medsales mediali cuida [une
commenfurabiles:qua uerd funt cidem commenfurabi-
lia,inter [¢ quoque funt commé[arabilia. Ergo media-
les funt inter [ commenfurabiles.hoc totum nd eft Eu-
clidis, neque ullins omnine geomerra.nam quum dici-
tur,quoniam mediales medialy cuidam funt commen-
[urabiles,petitur principium. Praterca falfam eft fim -
| ' Pluciter
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Ppliciter lineas mediales effé commenfarabiles,quod pa-
sebitex theoremate 35 huins libri,ubi propofitumeft re-
 perire lineas duas potentia incommenfurabiles cificien .
tes compofitum ex quadratis ipfari medialsses id pa-
rallelogrammum quodfizex esfdé med’mle,;'{pﬁ;m etic
incommenfurabile compofito ex quadratis ilarum.Cé
ergo reperiantur dno medialia incé’menﬁ;rabili:t, cer-
tum eft lineas quaiillapoffunt effe medsales potentiain-
commenfurabiles,quas necefJe eft effe etiam longitudi- -
ne incommenfurabiles. o

Vigeﬁmumquin‘t_um Theorema.

* Parallelogrammum recangulum -contenti ex li-
neis medialibus longitudine commenfurabili-
bus mediale eft. | ‘

Ex lineis enim medsalibus longitudine comméfurabilibue

« 8,8y contineatur paralle- , 4

logrammam rectigulis « v,

dico illud parallelogramum

effe mediale.Defcribatur - <

nim ex linea « g quadratum “ ‘
w #: mediale eft ergo quadrarumillud « 4. Er quonia
linea « g est longitudime coméfurabilis linea ¢y,equa-
luguceftlinea w g linee & 4, commenfurabilis eft ergo
longitudine linea g a,linex py.fed quemadmodum fe
baf:t linea A p adlineam g vy,ita quadratam & « ad pa
rallelo%rammum oy per primam fexti.Ergo per decs-
mum theorema buins libri quadratum A« eft commen

furabile parallelogrammo a v.fed quadratii a weft me- .

O
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diale quia dtfcrih'mrft linea medialt'.Ergo per corol-
larinm proximi theorematis parallelogyammii ey erie
etiam mediale.quod demonflrandum eras.

Vigeimum{extum Theorema.

Parallelogrammum rectangulum comprehenfum
duabus lineis medialibus potentia tantum com-
menfurabilibus,uel rationale eft,ucl mediale.

Propofita linea qus fir medialis, alia reperitar posétia tan
tum commenfurabilis eidem per 1x husus ficus de ratio-
nalibus thidem dictum ef.Ex duabus itaque mediali-
bus potentia tantum comenfurabilibus a p,8 y,paralle
logrammum rectangulum compre- - 1
bendatur guod fit ay.Dicosllud pa
rallelogrammaum efJe aur rationale , sl 5
aut mediale Deferibatur enim qua- |
dratalinearii « 8,8y que fint a st
g ,mediale eftergo utridque per 22,
huius, Proponatur linea rationalis P
w2 fecundi quam applicetur 2qua- |
le quadrato aaparallelogrammum.
rec‘?angalum » b,cuins alteris lasws. 1__ ﬁ_._zf;_

Jirzo. (hoc anté quomodo fias dixi- | -
mus in theoromate 23.) parallelo- |
grammo uero ay aquale fecundum. -
lineam u,x'qualem linee gx appli- ’
sesur parallelogrammum rectangn: 1
lum ux,cutus alteric latus fie 4x.(ut
+ antemidfiar,(wméda eft quarta li- |

9 £
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nex proportionalis ad lineas 4 n,n 6,8 v per 1 fexi, que
quartafit § xergo per 16 fextt parallelogrammum ex
0 w0 xerit equale parallelogrammo ex lincis « 8, £.)
praterea qradrata 8+ xquale fomiliter Ecundum lined
xv applicetur pdmllelogm;hmum re&‘angulum y A,Cl=
ius alterum latus fie x .In eadem ergorecta linea fant
line#g 6,0 ,x n.(Namilla parallelogramma fic appli-
cata fecidum lineas tn,0 p,x v fant ret‘?angula,e’g‘ an-
gnli 20 % 0 u equales duobus relts, quiafant ipfire-
¢hdtague linex 2 0,0 x funt 1n eadem linea refla per 14
primi.idem dices de angulis § xv,n xv. ) Cam igitur me-
diale fir utriique quadrarame 2,6 parallelogramma
illis equalia x 0,0 A fimilirer medsahaerunt.lla anzem
4pplicantur [ecundum lineam rationalé,nempe L u: ra-
sionals eft ergo meraque lines dx A €5 incommenfu-
vabilis longitudine line”In per 23 buins. Sed quia li-
newe « £,8 y pofite funt potentia commenfurabiles: ergo
quadratum a A cft commenfurabile quadrato g fimi-
liter igitur illis aqualia parallelogramma wd,0n evant.
inter f¢ commenfurabilia:Sed ficat f¢ babet parallelo~

ammum 8 adparallelogrammum v, ita fé haber li
weals,ad lineam x A per primum fexti. Ergo per deci-
mum buius linea 24 erit commenfurabilis longitudine
lineg x a.Linez ergo 20,x A funt rationales,longitndine
inter [é commenfurabiles. inter fe dico longitudine com
méfurabiles. Namipfilinex {x propter quam fant ra-
tionales,funt longitudine incommenfurabiles,ut modo
probatum eft.Ergo parallelogrammum contentum ex

#llis lineis 2 0,x & eftrationale per 20 husws. ¢ qaoniam
. o i

|
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linea pacft aqualis linea galinea-
-wero 3 & aqualislinea 8 y:eft igitur
[ficut linea g A ad lineam g y,itali- 2 Bl &

nea wCadlined p2.Sed ficut linea
48 adlineam g v,isa quadrati e |
ad parallelogrammum a per pri- ' '
mum [exti ficut autem linea o, ad’ - e
lineam 8 ¢ta parallelogrammum. - . o
ayad quadratii 6o Eft sgitur ficur 3 —8 %2
quadratii « 4 ad parallelogrammis | 1
wy, ita parallelogrimis yadqua- | -1 ||
dratii gs.quadrato anté « A 2qua-
leeft paraZ.alogrammE n0. paralle- |
lagrammo astéay aquale oft irem | L
parallelogramis ux.quadratonere. - - %00
8y &quale et parallelogramii AEfigitur ficui. paral-
lelogramii n 6 ad parallelogramii ux, ita parallelogra-
mit u x ad payallelogrimis s A, Eft ergo per primié fexti
ficutlineat  adlined o ,iralinea 4 x adlinedxa. Ergo
pdmllelogmmmﬁ contentum ex lineis L 0,x A eft equale
quadraso linea 4 x per 17 fexti.fed parallelogramii ex
lineis 2 0,x x eft rationale, us modo probati cff,rationa-
beeft ergo quadratii lines 0 x. ergo linea d x erit ratio-
walis.Ee quidéfi ipfa lineainqua o x fuerit longitudine
comenfurabilis line 8 u,id eftlineatnipfi aquali, va-
tionale tisc erit parallelogramii 03 per 20 buins.Quod
Sifuerit longitudine incomenfhrabilis ipft lines 3u, tune
kinet 6 u,0x fant rationales potentia tantii comenfura-
kiles:fic igitur parallelogrammii o1 erirmediale. E:ﬁa
| pards-
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parallelogrammii o y eris wel mediale hél%ati(male:/éd
parallelogrammii 4y eft #quale pamllelof-rammo xy.
Ergo parallelogrammum w y erit aut medialé ant ra-
tionale. Quomodo autens reperiuntar linée medsales
potentia tantum commenfurabiles rationale paralle-
Aogrammum continentes; stem alie mediale continen-
tes, docebunt theoremata 38.¢ 29.

Vigefimumf{eptimum Theorema. -+ -
Mediale non eft maius.quim-medialé fuperficie
rationali. 3 e
"Nam fifieri poteftmediale apfic =~ -z -
mains. quim medmle.wy fi- | -
perficie rationali quafir ap, |10
€7 proponasurilivearationa |5 o |
lis«z, ¢ mediali « p aquale & PR
Jecundum lineam «Zapplice~- 8. o .0
thr parallelogrammum9; cu.-
ins alterum lasus firs 0. ipfian
tem mediali oy £qualeisé an- " 1 '
fevarur parallelogrammiizs. L .
Religunm erge-C arelignoxy X~ . ®
agualeeff.fed per pofirionem & acfbrationale,ergo ra-.
tianale etsam eris x 0.Cum igitsr mediale-fit utrinque.
) «;B,ay,ﬁ a;. uéaqudleifﬁz'd’:ﬁ} 'etiié-f ¢7ﬁdletjfﬁ Ty
medialeeft ergousrunque etiam L0 u. &5 fecundim li
neam rasionaléstupplicatur.rationalis eft ergo utrag;
lineadsneo iﬂmmrnen[urqbilif longiendinelinea v 2.
per 23 buins Ev quoniam rasionale eft 4 ¢,ipfe4; aqua-
rext: varionaleetiam eriex 4;¢00 fecundum lineamra-
O i

e
-
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tionalemsiueleiagualemar. .. . - 4
applicatur:varionalis eft erga | i
linea n 8,¢9* cmmen[icrqbg-
lis longitudine linee w x per 21 ST
buins [ed linea v eft #qualss * &
linea L:ergolimeanbeft ra- . Pt — 2
tionalis,¢5 comenfarabilsli- | . |
gitudine linee 2 fed @ linea : : . o ,
swranionalis¢ft ¢ incommen. . '
[wrabilis longirudine linee . ,
Ergo linea nseritincommen- . X . .-*
Jurabilis longitndine linea. 8 per'14 huius. Eff auté fi<
tut linea swad lineam v 4,524 quadratic linea vnadpa-
rallelogrammum ex «un 8- per-demma fuprapofiii poft
theorema 22.Incommenfarabile f? ergo.quadratum li
nea un parallelogramo exlineisvuud per 10 huins.fed
guadraro linee s n commenfurabilia funt. quadrasa li-
nearii s un0.ambo enim funt rationalia, ut modo pro-
batum efL.Ergo quadratalidearnm <nnb fant incoms:.
-menfurabiliaparallelogramino ex lineis s nn ¢ per-14
buius.parallelogrammo uerd.ex: lineis.vu;n 8 commren-
Jurabile eft 1d quodfit bis ex ineis w8 (habent enim
proportionem ficht numerus ad-numerum, nempe fisut
unitas ad binarisi, aut ficut binarins ad quaternariiés
itaque per 6 huius fint comméfurabilia)Ergo per ean-
dem x4 buins,id quodfit bis ex lineis uu,u 4 eft incommé.-
furabile quadratis linearum cu,n8.hoc brewins: conclu-.
ditar per corollarium 14 theorematis Sed quadrara li-
nearum wwud ¢ idguod:fit bis ex lineis « un 8 fune.

xyualx’a
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equalia quadrato totius linee <4 per-4.fecunds Ergo
quadratumlinee o eft incommenfurabile quadraris li
nearam s s,x 0 per vy huius.fed quadrata linearam c»,
v 8 funt rationalia:ergo quadratum ltnee « o eft irratio-
nale.irrationalss eft ergo linea « 4.Sed modo demiftra-
vi eft edeffé rationalé,quod fieri nullo modo poteft. non

igitur mediale maius eft mediali fuperficie rationali.
Vigefimumoétauum Theorema.

Mediales lineas inuenire potentia tantum comen-
{urabiles rationale comprchcndcntcs. -

Prbpbndmm' dus rationales linex potentia tantum com—
-menfurabiles «,C: [i - '
: m:{ttt'rq; media pro-
portionalis inter eas. ‘
linea y.fitg; fieut li- s —
nea wadlined ¢,ita:

lineay adlineam a per 13 fexti.Cil igitur linea a8 fint-
rationales potentia tantum commenfurabiles,paralle-
logrammum comprehenfum ex lineis w,8,h0t eft gua-
dratum linee y (nam quadratii lines y eft aquale pa-
mllelogrz'imo ex lineis w,8 per 17 [exti)eft mediale:me-
dialis eft ergo linea y.Et quoniam eft ficut linea « ad li-
ned 8, italineayadlineam 4. erit ficut quadrarum ls-
neeaad qua dratum lines g,ita quadramm linegyad
quadratum linex aper 22.6.fed quadrata linearum o,
¢ funt commenfuravilia,quia linez «,8 pofite funt ra--
tionales potétia tantis commenfurabiles.ergo ¢o qua~
dratalinearum v, fant etiam commenfirabilia per

P iv| a
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obdimsergoerli= - L el o
-mexy,d funtetidpo-
_tentia commenfura- B
biles per diffinitioné, . - —— -
Eftausé linea y'me-.. S
~dialis. Medialis ergo eft eriam linea A per 2 4 buins. Er-
golineay,a funt mediales porentia tantum commenfu
rabiles.Dico praterea eas continere parallelogrammi
rationale.Cam enim fit ficut linea w ad lineam ¢, ita li-
-nea yad lineam A.permutata ergo proportione erit fi- -
cut linea w adlineam v,ita linea ¢ adlineam a.fed ficur
eftlincan adlineam y,ita lineay ad lineam p.ergofi- -
cut lineay adlined g,iralinea 8 adlineam a.ergo pa-
rallelogrammum ex lineis y,a eft equale quadraro ls-
nea p:fed quadratum linea g eft rationale,quia lineas
pofitaeft rationalis Rationale eft ergo parallelogram-
mum ex lineis y,a.repert & funt ergo mediales porentia
tantum commenfurabiles rationale continentes,quod
Sfaciendum erat.

Vigefimumnonum Theorema.

—_ )
|

slele] &

Mediales lineas ifuenire Potcntia tantum cémcn? .
{urabiles mediale comprchcndcntcs,

Proponimr tres rationd-
les potemia tantumco-
menfurabiles «,6,y, 4= 4
mdmré,- ter lineas «, ,
¢ medsa proportionalis et

. / .
Aper13.6 fiar; ficut li-

"INl g
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nea 8 ad lineam vyita linea A adlined « per 12.6. Cum
igitur lines a,8fint rationales potentia tantum cimen
Jurabiles,ergo parallelogrammum ex a,8,hoc ¢ft qua-
dratum linea 4 eft mediale, medialis eft ergolinea A.Es
cum linee B,y fint potentia tantum commenfirabiles,
[it4; ficut 8 ad v,iran ad.ergo A fant potentia tantis.
commenfurabiles. [edlinea & eft medialis.ergo lineas,
erit etiam medialis.ergo lines A, funt mediales poten-
tia tantum commenfurabiles. Dico praterea eas conti-
nere medsale.Cam enim fiz ficut linea g ad lined v,ita
Aad permutatim ergo ficut B ad 4;itay ad . fed ficut
£ada,itadad« per conerfam fiue contrariam propor
tionem,qua probatur per corollarium quarti theore-
matis Iini quinti.ltaque ficut A ad a,itay ad «.itaque
parallelogrammum ex «,y eft 2quale Pdrdllelogramﬂ
mo ex &y per16.6.Sed parallelogrammii ex o y per 22
huins mediale eft, ergo mediale quoque erit parallelo-
grammum ex Ay Reperta funt ergo mediales poten-
tia tantum commenfurabiles mediale comprehenden-
tes,quod demonfirandum erat.

Lemma.

Reperire duos numeros quadratos huinfmodi,ut nume-
rus quiefficitur ex ipforid additione fir etid quadyatus.
Proponasur duo numeri « 8,6y fimiles fuperficiales,qui
guomodo reperia- ' , ‘
tur,diCtum est inw AN W Lp—23 ¢
theoremate 9. fint , ‘ .
autem ambo pares nel ambo impares, fit etiam maor
« 8.Et quiafine dnumero pari par auferatur.fine ab.
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impari impar re- | .
[fiduns efppar,pera—"—a T, 8 ¢
24¢9 26.9.Dem- '
proiraque ¢y dex Crefiduns oy pareri. Secetur nume
r#4s wyin duas partes aquales.in puntto A, numerns er
goproductus ex multiplicatione numerori u 6,6 y cum
numero quadrato produtto ex mulnplzcmone Y in
/étpﬁ;m,eﬂ aqualss 7uadrato producto ex multiplica-
tione B 4 in fe ipfum , per ea qué : demiftrat Campanus
propofittone 16.librig.quam dcmonﬂmtwnem fumpis
ex 6 theoremate libri fecunds Eft anté numerns pro-
dullus ex multtplzmnonc a BB y,quadratw,per 1.9.
Repem  funt ergo duo numeri i quadratinépe alter pro-
dultus ex « €, 8 v,alter antem ex multiplicatione y 4 in
ferpfum , qui com[zof oti per additioné efficiunt numeris
guadramm, nempe produltum ex mulnplzcatwne J-¥
“infeipfam. Corollarium. .

Ex hoc manifeftum etid sllud eft repertos effe duos nume-
ros 7uadr4tos,nempc alrerum productum ex multipli-
catione g A in [eipfum,item alterum ex mult:plzcano-.

~me y A in fepfum tales , ut numerus quo excedit alter

- alterumillei Inquam numerwus qui  producitur ex mul-
tiplicatione « .8 v : fit etiam quadratns quando ui-
delscer numeri « 5, 8 y fuerint fimiles [uperficiales.
Quod fini fuerint fimiles faperficiales,reperti funt duo
quadmn,nepe alter Produé?m exradice g &, ¢o alter
productus ex radice y a, quorum excefJis ideft nume-
s quo maior excedit minorem,uidelices produitus ex
« 6,8 ynon c_/l quadratws.

Lemma.
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Lemma. |
Reperire duos quadratos numeros huinfinods ut compofi~
-tus ex ipforum additione ne fit quadratus.

“Sit numerns productus ex mulsiplicatione numerorum

.z/_a/rx_x_i", [ .

® 1,8 v, %t diximus in proximo lemmate,quadratus:
Jirgsnumerus y « par, dinidatsirque idem numerns v«
in duas partes aquales in punclo s Manifeftum eft nu-
merum quadratum qui fit ex multiplicatione u 8,6y,
cum quadrato radicis y A,aegualem effe 7u4dmto rd-
dicu g Mpereaque diﬁa funt in proximo lémate. au-
feratur unirasex ay, qua unitas fit As.Ergo quadra-
tus produltus ex muliplicatione « £,6y,ch quadrato
‘radscis yv,minor eft quadrato radicis £ 4. Dico itaque
numerii compofiti ex quadrato producto per malsipli-
cation? 6,k y,€9 quadrato radicis y,non effé qud-
drati. Quod i dicas effe quadratii,fimul oportet eii effe
maioré ant aqualé aut minoré quadraro radicis ¢+ Pri
‘mii non poteft eo maior effe:Modo enim probati eft nu
merii producti ex « 6,8y, und ci quadrato radicis y
¢ffe minorem quadrato radicis ¢ a:fed inter quadratii
* radicis B ¢ quadratum radicis ¢+, nullus medins
guadrasus interuenitNam radix B Aexcedit radicem

£.fola unitate qua unitasin numeros diuidi nullo mo
do poteft. Ant i numerus productus ex «¢,8 v UNnd Cit
‘quadrato radicisys effes maior quadraso radicis g+,
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oporteret eundem numerum prodactum ex u 6,8y una
. cum quadrato radicis yveffe aqualé quadrato vadicis
8 &, cuins modo probatii eft cotrarium Sit ergo, figusdé
. illud fieri pofJe dicis,numerus productus ex « £,6 vuna
cum quadrato radicis y« equalis quadrato radicis g+,
Jitg; numerus w o duplus ad unitaré asjideft binarius.
Cum igitur torus numerws « y totius numeriy A fit du-
plus ex fappofitione,¢o* numerss wn firduplus ad uni-
taré As: ergo refiduns numerns yu ad refiduis numeris
vy, duplus eric per 5.5 fiue per 7.7.¢9 w.einfdé 7 Ergo
in duas partes aquales dinifies eft numersus u v,in pun-
&os: Numerns itaq; productus ex x p,8 v und cié qua-
dratoradicis ys eft eqnalis quadraro radicis « g.fed per
pofitionem tuam numerns prodstus ex « 8,8 v 4nd cik
‘quadratoyeft aqualis eidé quadrato radicis ¢ « Er-
Zo numerus productus exnp, 8y una cii quadratora-
dicis y s eft aqualis namero produttaex o p,8y und cié
‘quadrato radicis ys, quia quanni ¢o° eidé funt aqud~
lia, inter ¢ quoq; fant aqualia. fed i ab xqualibus «-
qualiademas, qua remanét funt aqualia.Ergo nume-
rus produltus ex u 8,y , eft equalis numero producto
ex « 8,8 v-Ergo per v7.uel18.7 numerns n & eft #qualis
numero « 8 minor maiori,quod eft impofSibale. Non igi
thr erit numerws produltus ex o 8,8y cit quadrato ra
dicis ys,aqualis quadrato radicis ¢+ Dico fimiliter eii-
dem numernm produltii ex « 8,8 yuna cum quadra-
to radicis ys non effé minorem quadrato radicis g+.Si
enim fieri poffe dicas, erit ergo aqualis cuipiam numero
qudadrato minori quam cft quadratus radicis £+ fir

ergb
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“ergo numerus ille productus ex « 8,8 v, una.cvm qua-
-drato radicis v« aqualis quadrato radicis 83, fima-
térque numerns §  duplus ad numerum 23. effecitur
Similiter ut numerus o  fiz duplus ad numeris 2 y,ita ur -
etiam § y [ecetur in partes duas equales in punito.
idedque fimul numerus productaus ex 0 8,8y cum qua-
draro radicis vy erit #qualis quad_rata radicis £ 2. -

-

3 g

AN 7% 3% 3% 3 , R
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Sed per pofitioné tud numerus productus ex « £, £ v
und cum quadrato radicis y« erar equalis qnadrato
radicis 82. efficitur ergo nt numerus productus ex « g,
Byuna cam quadrato radicis yfit aqualis numero
produttoex 1 ¢,8y,und cum quadrato radicisy,quod
| .eﬁimfofs’ibile. Nam fi effer equalis,cum quadrats ra-
dicis y{fit minor quadraro radicis .oporteret numeris
produltum ex 4 6,8 yeffe masoré numero prodm?o ex
« 8,8 vsitaque fimul nece[Jé effet numernm ¢ effe ma-
iorem numero « C,cum tamen fit eo minor.Non erit er~
go numerys produltus ex « 6,y cum quadrato radi-
cis ys aquals numerominori quam fit quadratus ra-
digis ¢1.Sed demonfiratum eff neque ¢ffe poffe ezden\z
equalem;neq; maiorem:igitur numerss ex « 6,6 y und
cit quadrato radicis ys.compofitns quadratus effe nul-
lo modo poteft. N
| - Trigefimum Theorema.
Reperire duas rationales potentja tanti commen-
ACIY P zq

pq“‘
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furabiles huiufmodi,ut maior ex illis Pofsit Pluf-
<quam minor quadrato lincz fibi commeniura-
‘bilis longitudine.

Efto propofitalinea rationalis
« 6,¢9* duo numeri quadra .
tiy dds,huinfmods, ut ex-
ceffus illoric y« ne fit qua-
dratus numerus per corol-  *
larium prioris lemmasisex ="~ :
duobus modo dictis:deferibaturque faper linea « 8,[6-
micirculus « L 6,fiat; ficut numerns y 4 ad numerum
vsitaquadratim linea » g.ad quadrarum alrerins li-
net que fit « L per lemma pofitum poft 6.theorema hyu-
- ius libri, @9 ducatur lineay 8.Cum igitur it ficut gua-
dratumlinea « g ad quadratam line « 3 ita numerus
y Aad numerum y«, ergo commenfurabile cft quadra-
tum linet « ¢, ad quadratum linea o« per 6 huins fed
-quadratum linex « g eft rationale. ergo etiam ratio-
nale erit quadratum lines a3 Rationalis eft ergo linea
«3.Cama; numerus dy,ad numernmys proportionem
-non habeat quam quadratus numerus ad quadratum
‘numeram per 2.4.8.4 deftractione confequentis:neque
femiliter quadratum lines o ¢ ad quadratumlined «3
proportionem habebit quam quadratus numerns ad
-quadratum numernm.Ergolinea « 8 erit incommen-~
furabilis longitudine lineaw 3,per 9 huins.ergo lme@
o By 2,[unt rationales potentia tantum commenfura-
biles.Camque fit ficut numensy & ad numeramys,ita
guadrasum linex £, ad quadrasiilined n g per ener- - '

T ﬁ m
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Jam ergo porportionem quc dicitur ainspogs Alys,de-
monftraturque per corollarium 19 theorematis libri s,
ficut numerus y & adnumerum As,ita quadratum li-
nea B ad quadratum linee 8,qui eft excefJus qua-
dratilines « € Jfupra 7m¢dr4tum linex «2 per lemma
f"’f seum poft 14 huius libri. fed numerns y A ad niime-
rum as-nabet proportionem 7uam numerns quadra-
tius adnumerum quadratum Ergo quadratum linca
« 8 ad quadratum linea ¢ proportionem habet quam
- guadratus numerns ad numerim quadvatum. ergv I~
nea«C cft commenﬁrab:lu longitudinelinez 2, pers -
buius.Eft autem quadratum linca « ¢ equale duobas
7a4dr4m lincarum a3, ¢. Ergo linea « g plus potest -
quam linea a2 quadrato linez €3 fthi commenfurabi-
lulongzmdme Reperte funtergo duz rationales poten
siatantum comenfurdbzle: buinfmods ere. 7uod de~
monfbraridamerat. Lemma,-

Reperire duas rationales potemm tantum fommenﬁ;ra-
biles bmufmodt,m masor plus pofSit guam minor qad-
draso linee fibi mcommenﬁcralnlu Iongzmdme
Proponatur linea rationa-
{is a6, ¢ numeri quadrati -
duo ys,n 4, tales ut compofs -
U5 ex 1pfis nempe y A ne fit o
quadratus per alterislem~ > e 3\9
ma pofitum o/} 29:theore- * ' U
ma busus livri: defc mlzaturque [uper linean ¢ jémmr—
culusat ﬁa:q, ficut numerus ay ad numerum vy ita
guadmmm lineg « 8,ad quadmmm Iinee « 2 duca-
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thrque linea a puntto Q in
punttum cqua fit 2 ﬁ,zué'_
admodi in pracedéti theo-
remate. fimiliter bic demon |
Sirabimus lineas «¢,ulsefle * p
rationales potentiatantum.- > "
commenfurabiles. Bt cum fit ficut numerns Ay adwu=
merumys, ira quadratum linee « ¢ ad quadratum li-
nexal Per encr(am ergo proportionem quemadmodi
numerns Ay 4d numerum as,ita quadratii lince « 8
ad quadratim linee 2 ¢, 4t diximus in pracedéti theo-
remzztefd numerus y A ad numersm A proportioné
non habet qliam quadratus namerus ad quadratum
numeruam per corollarium illatum a deftructione confe
quentis 24 lib.8.Neque ergo quadratum linee « £ ad
quadratum linea B proportionem habet quam qua-
dratus numerws ad quadratum numerum. Ergoper 9
huius linea ¢ eris incommenfurabilis longitudine li-
nex L ¢.Poteft antem linea u ¢ plas wam linea a? qua-'
dratoline2 ¢y fihi incommenﬁ;razili; longitudine.Er-
golinea w B,al funt dus rationales potentia tatum co-
menfurabiles, ¢ poteft linea « 8 plus quam linea ug
quadrato linex g & fibi incommenfurabilis longisudine.

_ Lemma. : ,

Sifint dus line refte habentes inter [¢ aliquam propor-

* Honemerit utlinea recta ad lineam reCtam,ita paral-
lelogrammum contentum ex ambabus ad quadratum
linea minoris ex illis duabus Hoc lemma nibil amplius
affert quam primum theorema libri fexti, itaque non.
reperitur
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reperiturin quibufdam exemplarzbm. '
Sint dus refte lineex ¢,Cyinaliqua proporttone Di-
co ficut linca « € ad lineam Cystta ¢ffe parallelogram-
mum ex « €,Cy ad quadrati
¢y Defmbamr enim qua- .. —
dratis lines ¢y, quodfitca |
s compleamrq, pamllelo-( 1 f
grammum « 4. manifeftum P >
eftficur linea « € ad lineam ¢ y,ita parallelogmmmu
«dad paraﬂelogmmmum uel quddmmm s per [m-
mam [exti.Eft antem parallelogrammum « A contentis
ex lineis « €,Cy.eft enim aqualislinea ¢y lines ¢ a. pa-
rallelogrammum autem ¢ « eft 7zmdr4mm linea ¢y.
Ergo ficut linea « £ adlineam ¢ v, ita parallelogram-
mum ex «6,Cy ad quadratam ! lme.e Cy. guod emon-

Jtrandum erat.

Tngcﬁmu mprimum Thcorcma.

4 §

Repcnrc duas lineas mediales Potcntla tantum co-
menfurabiles rationalem fuperficiem continen-
tes,tales inquam, ut maior 1‘poﬂit plufqua minor
quadrato lineg {ibi comenfurabilis longitu Jine.

Propomntur duserationales .
Fotentm tantum commen >
ﬁmzbtle: «,C,tales ut ma- 3

- dor « pafsit plus quam mi- ?
nor ¢ quadrato lines fibi commenfuurabilis longﬂﬂdz—
ne per 30 theorema fitg; parallelogrammo ex «, £
aquale quadratum linee y(quodfit reperta linea me+
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" dia proportionali,nempe ' '
lineay inter a,B,ut tra- >
ditur libro fexto) Eftan- €~
tem mediale parallelogra L
mik eXe, o per 22 baius ltéri.ergo fimiliter mediale erie
quadratii linee . linea exgoy erit medsalis. Quadra-
to auté linea g aquale fis parallelogrammii ex v,a, re-
perta tertia proportionalisnépe linean, ad duas lmeas
vyt traditur libro 6, Eft antem quadrasum linee
rationale.eft ergo ¢ parallelogrammum ex v, 4 ratio-
nale.Et quonidficut linea u’dd‘%;z-eam Bjita eft paral~
lelogrammum.ex w8 ad quadrarumlince g per lem-
w14 modo poﬁmm.Scd _p’aml[elogrammo ex a,ﬁ,xquale
eft quadratum linex y.quadrato autélinca ¢ equale cft
parallelogrammum ex lineis y,a,ur modo probari eft.
Eft ergo ficut linea wad lineam g,ira quadratum linea
yadparallelogrammum ex y,a.Sed ficut eft quadratis
linezy adparallelogrammum ex y,aita lineay ad li-
neam A per lemma pofitum ante 23 buius libri. Ergo fi-
cut linea wad lineam g, ita linca y adlinea 2.Sed linea
w¢ft pofira commenfurabilis potentia tantum kinea 8.
Ergo etiam lineay eft commenfurabilis potentia tanti
linea £ per10 huius.Sed lineay eft medialss,ergo etiam
linea < erit medialis per 2.4 huins. Et quoniam ft ficut
linea « adlineam g, italineayadlineam a. linedque
poteft plufquam linea g quadrato ines fibi commen-
Jurabilis longitudine per fuppofitionem.Ergo etiam li-
neay poterst plufquam linea A quadrato line fibi c-
“méfurabilisdongicadine per 15 huins Reperta funt er-

go
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go dus mediales potentia rantumi commenfurabiles v,
a,rationalem fuperficiem continentes,poteftgue linea
plufquam linea a quadrato linee fibi commenfurabilis
longitudine. Similuer etiam veperuri poffun: duge me-
diales potentia tantum commenfirabiles rationale con
tinentes tales ut maior pofSit plufaund minor quadrato
line fibi incommenfurabilss longitudine , quando ni-
delicet linea « poterit plufquam linea g quadrato linee
Jibs ir_zcommenﬁ;mbili; longitadine . quod facere do-
cuit pruus lemma pofitii poft 30 theorema buins libri.
Manente eadem conftractione poteft facilins illa pars
buius theorematis demonfirari ab illis uerbis. Et quo-
niam ficut linea « #(q; ad ea werba,Sed linea w eft po-
fita commenfurabz’li;. Nam linegy, 8,4 funt continue
proportionales per feciidam partem 17. 6.Sed etiam «,
y,€ funt tres continue proportionales.Evgo per 1v.5.erit
[ficut linea wad lineamy, italinea £ ad lineam 4.Ergo
permutara proportione ficut linea « ad lineam g,ira li-
neayadlintam & ¢oc. “Lemma. :
Si finttreslinei refte habétes proportionem aliquam in-
ter fé,erit ficut prima ad tertiam,ita parallelogram,mii
ex prima ¢ media ad pa- g )
rallelogrammum ex media l ) T
&g tertia. Sint tres linea
recte in aliqua proportione Lo ..
« 8,87,y # Dico ficut linea 0

Py &
« 8 ad lineam « &, ita effe parallelogrammum ex w6,
87y adparallelogrammum ex £v,y A-Erigatur ensm
ex [mm‘?o u fupra lineam u B perpendicularis linea s,

© Qy



EVCLIDIS ELEMENTOR.

fieg;illaxe aqualis limee s, T .
¢ dpittoslineaa s duca- ¢

tur parallelalineass, ¢ a l
Singulis punths By, linex . .
w v, parallele linee ducan- * k y @
24r B 3y 0;Ax.Camaque fit ficut linea o g ad lineam gy,
itaparallelogrammum « 2 ad parallelogrammam ¢+,
per primam fexti.ficut antem linea &y ad linedy 4, ita
parallelogrammum g 0 ad parallelogrammum y x.Per
equamitaque proportionem erit frcutlinea « £ ad li-
neam vy dsita parallelogrammum o &,ad parallelogram
mum y x.Eft autem pamllelogmmmﬁ' wex lines B,
B y.pofitacftenim aqualis alinex £ y.eftg; parallelo-
“grammumy x ex lineis € v,y A.Nam By eft equalis li-
neay9,quiayh eft equalis linea o« per 34.1.Ergofi fine
“tres linea refte ©'c.quod demonftrandum erat.

Trigefimum{ccundum Theorema.

Reperire duas lineas mediales potétia tantum co-
menfurabiles medialem fuperficiem continen-
‘tes,huiu{modi ut maiar plus pofsit quam minor
quadrato linez fibi comenfurabilis longitudine.

Proponantsr tres rationales «,8,y, potentia tantum com-

méfurabiles,tales ut li- “

nea «plus pofSit quam ~ ”

lineay quadrato l;'ngx T e
fibetommefurabiluslon - ' s .
gitndine. Et parallelo-~ 4
grimo?exa,‘bﬁt 2qha-

LA e
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le quadrasum linex 2. Parallelogrammam autem ex
w8 ¢ft mediale,mediale ergo erit, ¢5* quadratum li-
nea a.ergo linead erit medialis.parallelogrammo nero
ex 8,y fit aquale parallelogrammum ex 2,4 (quod fie
reperta quarta proportionali ad lineas 4,6,y que fit li-
neas.)Cum itaque fit ficut parallelogrammum ex «.8
adparallelogrammium ex ¢,y,italinea « adlinedy per
lemma proximii. Sed parallelogramo ex a,¢ eft 2q44-
le quadratum linex a: parallelogrammo uero ex g,y
eft equale pamllelogmmmum ex M Eff ergo ficue li-
neawadlineamy,ita quadratii linea A,ad parallelo-
grammumex ds.Sed ficut quadiatum linee aad pa-
mllelogmmmi ex Ay, italinea £ ad lineam « per lem-
ma pofisum poft 22 theorema. Ergo ficut linea « ad li-
neamy, ita linea Aadlineams.Sed linea u eft commen
[furabilis potentia tantum linee v.Ergo linea aerit com
menfurabilis potentia tanti linee «. Sed linea A eft me-
dralis.exgo linea  erit eria medialis per 2.4 buius. Ciig;
fit ficut linea wad linedy, ita linea A ad lineam . linea
autem a pofSit plus quam lineay quadratolinee fibi ¢&
menfarabilis longitudine.Ergo linea A poterit plusqui
linea quadrato linea fibi commen(furabilis longitudi-
“ne per 15 huins. Dico praterea parallelogrammum ex
aeffe mediale. Nam eft 2quale parallelogmmmo ex
B,y quod eft mediale per 22 huins.Mediale eft ergo fim:
liter parallelogrammum ex a,s, Reperte funt ergo due
mediales potentia tantum commenfurabiles,nempe A
. quod fecife oportuit. Rur[ws eadem ratione repe-
rientur due mediales potentia tantum commenfirabi-

Q14
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les mediale continentes,buinfinodi, ut maior plus pofiit
- quam minor quadrato linea (ibi incomméurabilis lan
Zitndine, quandocunque linea « plas poterit quam Ii-
neayquadraro ine fibi incoméfurabilis longitudine.
Lemma.
Si¢ triangulum reclangulum ¢ uy,habens reum anguli
w,ducasiirque perpendiculars « a.dico primo paralle-
Nogrammum ex v .8 a ¢ffe
.aquale quadrato linea p o, & ;
dico fecunds parallelogram- !/ \
mum ex B v,y 4 effe aquale | : ,
quadrato linea ye. dico rer- § 2 :
tio parallelogrammii ex g &,
Avyeffe aquale quadrato li- ~ [/
nea Aw. dicoquareo paralle- "y, . .. .. Fow
logrammum.ex B vy, « 4 effé R
aquale parallelogrammo ex ¢ a,xy. Quod ad primum
artinet,parallelogramii ex y 6,6 a effe aquale quadra-
to line Ca,ita demonftratur-Cit ab angulo recto trid-
gulireclanguli adbafim perpédicularis ducta fit linea
«d.Ergo triangula u B a,« Ay funt fimilia tots triangs
loa gy,¢5 ipfainter ¢ per 8.6.Et cum triangulii « 8y
fit fimile triangulo « 8 A. funt igitur ambo sridgnla -
qualium angulorum per definitionem [imilium figura-
rum.Ergo per 4.6.ficat lineay 8 adlined g, italinea
8« ad lineam g A.Ergo parallelogrammum ex + 8,84
erit #quale quadrato linet « Cper 17.6.Quod ad feci-
dum,parallelogrammii ex & v,y A ¢fJé aquale quadra-

tolinea wy,eadem ratione demonfiratur.Nam trian-
Zulum
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gulam 8 y eftfimile triangulo « 4 v.Eft igitur ficus li-
nea g yadlineama v,italinea ayad lineam 4 v.Ergo
Parallelogrammum ex 8,y Aeft equale quadrato li-
nea wy.Quod ad tertium,parallelogrammam ex g 4,
Ay effe aquale quadrato linea A w,ita demonfiratur
Cum a recto angulo trianguli veflanguli ad bafim du
¢Fa fir perpédicularis illa perpédicularis eft media pro-
portionalis inter [efhones bafis per corollarié 8. theo-
rematis libri 6. Eftigitur ficut linea g A adlined s aita
« Aad ay Ergo parallelogrammii ex ¢,y eft aquale
quadrato linex A a.Quod ad guartum,parallelogram
mum ex Cy,x A effe 2qualeparallclogvammocx ¢ & fy
ita demonflyacurCum entm;ficus modo dicti eft,eria-
gulum a gy fitfimile triangulo « ¢ 2,¢5° ideo aqualium
angulori. Eft igitur ficut linea g yadlineam y w,ita li-
nea Caadlineam « s per 4.6.Ergoper 16.6. parallelo-
grammum ex g y.x Aeffe aquale parallelogrammo ex
8 a,av. Dico praterea fi compleatur parallelogrammis
reftangulum ex By,x A quod fit vy, compleaturg; pa-
vallelogrammii ex g a,x y quod fit «2. Alia ratione de-
monftrabitur,parallelogrammaum s effe aquale pa-
rallelogrammo « 2. Nam utrunque ipforum eft duplum.
 arianguli ay 8, per 41.1.Et qua unius ¢ eiufdem funt
dupla,inter e funt aqualia.ergo ¢re.
: Lemma.

Si knea recta [cindatur in partes duas inequales,erit s
maior portio ad minorem,ita parallelogrammum ex
2ota ¢ maiore porsione ad parallelogrammum ex to-

‘24 ¢ minore. Refla linea a g dinidasur in partes



EVCLIDIS ELEMEN TOR.

duasinequalesin punltos.fitd; ws maior portio. Dico
Sicut w« adlineds g, ita parallelogrammi ex gy s ad
pamllelogmmmii ex Cu, B. .
Defcribatur enim quadratii — e
linet « € quod fit ay # €, 4
puntlosurique avy,a B pa-
rallela ducatur « 3, manifefti
eftficut linea avad line « 8,
ita parallelogrammii « { ad
parallelogrammii ¢z per pri- ,
mam [exti.Eft autem paral- § Y p
lelogrammum « ¢ contentum ,
ex lineis B a,xs.cft enim linea wy 2quals lines « 8,pa-
rallelogrammum uero €2 eft corentum ex lineis « 8,6 .
Nam a¢eft aqualis linex « ¢.ficut ergolinea s ad li-
neam C,ita paral]elogrammum ex B ,as,ad paral-
" lelogrammum ex « £,¢ . quod demonftrandum erat.
Hoc lemma nihil alind affert quam quod primum
theorema fext1. Lemma. |
Sifint duz lineg rele inequales, a’zmdatérgue minor in
partes duas 2quales, parallelogrammum ex ambabus
lineisinaqualibus eft duplum parallelogrammi ex ma
iore ¢ media minorss.Quanuis hoc lemma fit in gra-
co exemplari poft 33.theorema,uifum eft tamen boc lo-
co ponere,quia fequentis theorematis 33.demonftratio-
nem adiunat. Sint due refte imequdle: « B,quarum
maior fit « &, dinidaturque 8 y bifariam in puntto a.
Dico parallelogrammum ex « 6,8 y ¢fJe duplum paral-

lelogmmmi ex w 8,6 A ducatur enim a punio g fuper
lineam

10 ' 31
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lineam gy perpendicularis ¢, - |

Jitg aqualis linee w deferi- - n -!1~1‘§ l
batirg; figurant pictacfh. € L b

igitur fit ficnt A g ad Avjitapa
rallelogrammum ¢ adparal- - ————p5——,
lelogrammum ax per1.6. Com - R o
pofiraergo proportione erit ficut totalinea ¢ yad lined
Ay, itaparallelogrammii gxad Parallelogrammif' Ax
per18.5s.Ef antem linca gy duplalinee ay,ergo paral
lelogrammum 8w erit duplum parallelogrammi A+ Eff
anutem pamllélogammum Buex lineis a €, 8 y. nam li-
nea « € eft equalis linex C«; parallelogrammii uero Ax
eftex lincisw £,8 2. nam aqualis ¢ft g Alinea,lined 2 y:
lined uerd « 8 linea a2.quod demonftrandum erat.
Trigefimumtertium Theorema.

Reperire duas recas potentia incommenfurabiles,
quarum quadrata fimul addita faciant fupetfi-
ciem rationalem, parallcfogrammum «
uero ex ipfis contentum fic mediale. - -

Proponantur duc rasionales potentia tantiim
commenfarabiles « ,8y, huinfmodi,ut ma
ior ex'ilks,m;hfe «B ,'Pltapo[h't,quﬁm miv
nor &y quadrate linee fibi incommenfira-
bilis longitudine per lemma po fiedi priore lo

co poft 30 theorema buius libri . Dinida-

turque lineaCy bifariam ¢ aqualiter in - 1
pictoaxy quadrato linee ¢ A uel A requa- "
le fecundum lineam w« g dpplicetnr paral- =~ 7
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lelogrammis quadrata figura deficiens per «
28.6.(Hec autem uerba, quadrara figura = /)
deficiés, idem fignificant quodea quibus ufs [ . /¥
[umus in 18 ¢5* 19theoremate, ex qua maso
re tantum excurrat extralarws parallelo- \ .
grammisquantum ef} alterum lasus ipfius 3§: :
parallelogrami.)firg; parallelogrammi ex -

ass B.defcribatur fuper linea ¢ femicir-

‘culus w2 6,05 alinea « 8 adcircunferentia - 2
‘femicixculiducatur perpendichlaris G du-. 1
cantirg; linea a 2,2 8. Cum igirur fint die >

refle inaquales « ¢, ¢ v, pofsitg; linea « g plufquam
lineq 8y quaidrato linea fsbi incommenfurabilis longi-
tudine: quarte awté parti quadratilines minoris g v,
hoc eft quadrazo illins dimidie quod eft 2 8,2quale pa-
rallelogrammum deficiens figura quadrata applicatic

fit fecundum lineam a g,quod-parallélogrammum e
' -ex aes B:Ergo incommenfurabilis ft longitudine linea
wslinexs g.per fecundam partemrg husns libri.Eff an
tem ficut linea « «ad lineamy p,ira parallelogrammic
ex pw,usdd parallelogrammum ex « g, v, per lemma
pennltimo loco pofitum ante hoc theorema . Eff auté pa-
rallelogrammum ex « B, aquale guadrato lines at,
per [ecundam parsélemmatis primo pofiri poft 32 theo-
rema: pdrallelogrammum antemex « 8,8 v eft quale
quadrato linea £ perprimd partem eiufdem lemma-
¢is . Ergoincomenfurabile¢ft quadratis tinea ny qua-
drdto linez 8 Qperio huins s ergo lineg a 3,2 £ funt po-
rentia incommenjfurabiles. Sef quialines ¢ eftratros
: ‘ nalis,
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malis,rationale eft exgo quadratum ipfius ergo compofi
tum ex addstione 4mbommquadmtomm,'ncmpe de-
[eriptorum ex lineis 2,8 €, qua funt aqualia qaadra- -
t0 lince « & per 47.1.erit inquam illud compofitum ra-
tionale.Rurfum parallelogrammii ex « v 8 eff aquale
quadratolinea st per tertiam partem eiufdem lemma-
tis. Sed per fuppofitionem idem parallelogrammum ex
w 1,1 & eff equale quadraso linex p 2. Exgo linea 3« eft
aqualis linea ¢ & .ergo linea & y eft duplaadlineam ¢ .
Quare ¢o parallelogrammum ex a g, % y eft duplis ad
parallelogrammii ex « Cag,per proximsi lemma, quod
perperam pofitis ¢ffe diximus .in exemplari graco poft
buius theorematis demiftrationem. Sed parallelogram

mum ex « 8,8y eft mediale per [uppofirionem ¢ 22
theorema.Ergo etiam mediale erit parallelogrammum
ex a B, L per corollarium 24 theorematys. Sed paralle-
logrammum ex « B L eft aquale parallelogrammo ex
w,2 & perquartam partem illins lemmatis pofii poff
32.theorema. Ergo parallelogrammum ex « 3,2 8 eris
mediale . Sed modo probatii eft compofitit ex quadrasis
earundem linearum « 3,2 8 effe rationale. Reperte funt
ergo duc linea re(te,nempe 2,2 8 potentia incommen
farabiles conficientes compofitum ex quadratis ipfaris
rationale: parallelogrammum nero ex eifdem citensic,
mediale,quod faciendumerar. - - - . .. -
" “Trigefimumquartum Theorema. R
ch'crire'ljneas duas rectas pbtcpcia incommenfu=
rabilescanficientes comtpofitum ex ipfar® qua-
T T R



EVCLIDIS ELEMENTOR.

dratis mediale,parallelogrammum u ucro ex lP{ 1S
contentum rationale. -

Proponantur due mediales potentia tantum commenfis=
rabiles « 8,8y rationale continentes }14— :
rallelagrammum ex zpﬁs,mle: inqua, nt
linea « & pofSit plus quam hnea gy qua-
drato line fibi incomméfurabilis longi-
tudine,per poftremam partem demiftra-
tionis theorematis 31. Defcribatirque fi-
per linea « ¢ femicirculus «.a g.dinidatur
etiam linea ¢ y bifariam o xqualtter in

[

puntlo ¢ /Z'cundu lined w g quadrato ¢
linex g« aquale pamllelogmmmum ap- 1
plzcemr,dcﬁczem figura quadrara quod 7
parallclograrmmnm fioex « 2,28, w0815 .

effin prox:morbearemate Incommen/z}mbzlu' eft ergo
longztudmc kineant linex t #,ut thidem ditam eft:co
a pum‘?o 4 mgamr linea ¢ £ perpendzmlam fuper li-
tiea & Byducanturque lined o 0,0 6.Er quoniam eft ficus
lineawladlineams g, ita parallelogrammum ex 8 o,
«lad parallelogrammum ex po, 82 per alternm lem-
ma pofisum ante theorema 33.uel per primil fexei Er
go per 10 huius,parallelogrammmumex £ u,ul eftinci-
menfurabile parallelogrammo-ex «.€,5¢. Sed per lem-
ma f"’f tum poft 32 theowema, parallelogrammum ex
Coale ft equale ato lineg « o farallelogmmmu
uero ex a €& qfﬂ tem aeguale 7uaa’mto linex g &. Inc
menfurabilecft evgoquadratum lineg w quadrato li- ~

neg f#ﬁrgo lncganiac funt _porewria incommenfis-
rabiles.
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rabiles.Et quoniam quadratum linet a & eft mediale,
guod eft aquale duobus quadratis duarum linearam
« A, 4 8 per 477.1.Ergo compofisum ex illis duobus qua-
dratis linearuma a,4 8 eft etiam mediale.Er quoniam
linea B yeft dupla adlineam a3,utprobasiseftn pro-
ximo tbeorem‘a:e.Erﬁo parallelogrammum ex « g,y
erit duplum ad parallelogrammum ex « 8,42 per lem
ma pofitum ante 33 theoremauel per primam [éxti,
quare ¢o eidem evit commenfurabile per 6 huins.Sed

per pofitionem parallelogrammum ex « 8,8y ef rasio-
nale. ergo parallelogrammum ex « 8,42 eft etiam ra-
tionale.parallelogrammo uero ex « ¢, 2qualeeftpa-
‘rallelogrammnm ex « M, A B per tertiam parrem lem-
matis pofiti poft 32 theorema. quare parallelogrammi
ex « a4 Berit etiam rationale.Repertafunt. ergo due
lineg yelte,népea 4,0 B porentia incoméfarabiles goc.
- Trigefimumquintum Theorema. =~

Reperire duas lineas rectas potentia incommen-
l{)lrabil‘cs,conﬁcicntcs id quod ex ipfarum .qlia—
dratis componitur mcdia}e,ﬁmt’ll ue parallelo-
grammum ex ipfis cotentil, mediale, quod: pre-
terea parallelogrammum fir incommenfurabile

compofito ex quadratisipfarum. SRR

Proponantur dua mediales potentia tantum commen(i-.

rabiles « 8,6y mediale continentes;pales inquam,ut a €

plas pofsit quam £y quadrato lines fibi incommen/[u-

rabilis longitudine,per poftremam partem demonfbra-

tionis. theorematis 32. Defcribatsrque fuper linea « ¢
- R if
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Jfemicircalus « A 8, Mteriqye-mnﬂmﬁa .
fanto ea modo qua in pracedentibus.Coim
linea w2 fit incommenfurabilis longituds-
ne linea ¢ ,efF etiam incommenfurabilis
posétialineanalineang,per eaqua funs.
demonftrata in proximo theoremate . Ez
.quoniam quadratum lineax 8 eft media-
Je.ergo compofitum ex quadratis lineari |
w4 Cquod eft aquale quadratolineew* ¥ -
per 47.1.erit ersam mediale. Et quonidpa | .
raﬂelogmmmum exallpeft aqualeal- 5
terutri quadraroex finguls lines ponl. . -
Nam.ex [uppofitione parallelogrammum ex «3,2¢ eft
aquale quadrato lines c.idem etid parallelogrammis
ex lineis x,2 & eft 2quale quadrato lince 4y per ter.
giam partem lemmatis pofsti poft 32 theorema. Ergo li-
nea A eft equalis hineg ¢ dupla eftergolinea gy adli
neam  #.Quare¢s* parallelogrammisex « g8y erit
duplum adparallelogrammum ex u £, aMtague funt -
commenfurabilia per fextam buins. Sed parallelogra.
mumex « 88y eft mediale per pofitionem Ergo paral-
lelogyammum ex « €34 erit etiam mediale per corol-
Larium 2.4 theorematis. Sed parallelogrammum ex ¢
2 acft equale parallelogrammo ex « 1,4 8- per quartd
partem eiufdem lepsmatis. Ergo parallelogrammum ex-
« N4 Cerat etiam mediale. Et quoniam linea « € eftin-
commen(furabilys longitudine line gy:linea nero ¢y eft
comméfurabilis longitudine linez g weft ergo linea « 8
longitudine in;om{hep/i;rqbilié linee B+ per 13.5¢l14
- uine.
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huius. quare ¢o* quadratum linea « g erit incommen
ﬁ:mbile parallelogrammo ex « g,6 per primum [exsi
€7 10 huius.Sed quadrato linea o Ceft equale comjzo;
Situm ex quadratis linearum o 4,0 s.parallelogram-
mo uero ex « B,5 eft aquale parallelogrammii ex « g,
g a,hoceft farallelogrammum ex e, 8. Nam ]zdral—
lelogrammis ex a g2 # eft aquale parallelogrammo ex
« 4,4 &.Incommenfurabile eft ergo compofitum ex qua-
dratis linearum a 4,4 ¢ parallelogrammo ex eifdem Ii-
neis « 4,4 C.Reperta funt ergo duz recte nempe « A,4¢
potentia incommenfurabiles ¢o'c. -

Principium /énariormh per compofitionem.
Trigefimumf{extum Theorema.

Si duz rationales potentia tantum commenfura-
biles coponantur,tota linea eritirrationalis.Vo-

cetur autem Binomium.

Componantur due rationales porentia tantum commen-
ﬁ‘rdblle.f [ 5,: > 7”4“ « . 20" B 6 2.
les reperire docet vi hu E

* ius.Dico totam lineam ay effe irrationalem; Cuin enim
Sieincommenfurabilis longitadine linea « 8, linee ¢,
Peﬁm [unt enim potentia tantam commenfurabiles :

cumque fit ficut linea u€ adlinei 8 y,ita parallelogra-
mum ex « 6,6y ad quadratum ¢y per1.6.Incommenfu
rabile eft ergo P.zrdllelagmm;num ex «8,Cy quadrato -
lines gy per 10 buius.Sed parallelogrammo ex «¢,6y
commenfurabile eft id quod fit bis ex « ¢,8 per 6.hu~
ing.Ergoid quodfit bisex a&,p v eft incommenfurabi-
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lequadraro linex £ ¢ 20 b & >
per 14 huins - Qua - ' | |
drato autem linea Sy eft commenfurabile compofirii ex
guadratis linearum u 8,8y per 16 huius,quia per fup-
pofitionem lines « B,Cy funt potentia tantum commen
[urabiles. Ergo per 14 compofitum ex quadratis linea-
rum a8, ¢y eft incommenfurabile i quodfit bis ex « 8,
¢y.Ergo per 17 idquodfit bisex « ¢,¢y camquadra-
tis linearum « ¢,C, quod eft equale quadrato totins li
nee uy per 4.2.cftincommenfurabile cipofito ex qua-
dratis linearum « 6,6 v.Sed compofitié ex quadratis li-
nearum « 6,8 yeft rasionale, quia ¢ft commenfurabile
alterutri quadrato linearum « 8,6 y,quorum utrique
eftrationale per pofitionem.Ergo quadratum linez ay
eft irratianale,guare ¢ linea  y eritirrationalis. Vo~
cetur antem linea illa Binomium. Hic autem ¢5* n ca-
teris deinceps denominationibus linearum irvationa-
lium,nibil innouandum cenfuimus de wocibus tritis ¢o°
iamdudum inter latinos geomerras receptis,nifs f§ qud-
do ratio contrarium [waferit.
Trigeimumf{eptimum Theorema. :

Si duz mediales potentia tantum commenfurabi-
les rationale continentes coponantur, tota linea
eft irrationalis. Vocetur autem bimediale prius.

Componantur dua mediales potentia tantum commenfi-
rabiles « ¢,¢y rationale conti- « 8 >
nentes (quales reperire docer '
28 )dico totam lincam vy effe irvationalem.ficut enim

ditum
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dictum eftin proximo theoxemare,cospafitumnen qua-
dratis linearum « 8,8y eft incommenfurabile ei quod
fiebis ex « £,8 v.Ergo per vy huins,compoficum ex qua-
dratis linearum « 6,8y cam co quod fit bis ex €8,
quod eft aquale quadrato rotius linea ay , eft incom-
menfurabile ei quodfit bis ex « 8,¢y.Sed id quod fit bis
ex «6,Cy eft commenfurabile es quod fir femel ex w,
Syper 6 huins.Ergo quadratum rotius lineeay eft in-
commenfurabile ei quod fiz femel ex o €,¢y per 14 bu-

e Sed per pofitionem'id quod fit femel ex a ¢.C y eftra-
‘tionale. Ergo quadratum: iotins linea ay eft-irratio-
nale. Irvationalis eft ergo totalinea ay.Vocetur autem
-Bimediale prius. - o '

*  Trigéfimamo&auum Theorema. .

Si duz mediales potentia tantum commenfurabi-
Jes' mediale continéntes compo nantur, tota li-
neacftirrationalis,uocetur autem Bimediale fe-
-cundum. ' -

Componantur dus mediales potentia tantum commenfi

rabilesat,Cy medialecon- « g 4
tinentes(quales docetrepe- o ' '
rire z9.) Dico totam lined
« y e[fe irrationalem. Propo |
natur enim linea rationa-

lis 4+,¢9* quadrato lines «

y «quale fecandum lineam |
Acappliceturparallelogra-

mum a3, cuins alters latue °

8 '
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firanCumquadrasi linee-w . 8 P
‘wyfit #quale quadratis li- "y .
nearume BCy.¢7 e quod [ | -
Eﬁtbifex.k C:C‘YP\”4'~€"(4P‘ R AR ;
plicetur fecandum lined a. R B
quadratis linearam a g8y | . .

#qualeparallelogrammum { . | - T a}
0. Refiduum ergo paralle- |- .- | " i
Jogmr‘ﬂmam 2o, eff )zqmtlc- ' % ' 3

eiquod fir bis ex u £,6y.Sed pofiri eft parallelogrammis
-eixcw CRy; effe mediale,cunid quad firbis. ex-a 6,8y off
commenfarabile per. 6 huiws.Ergo per corollarium 24
theorematis id quodfit bis ex « g, & v.£ft eriam media-
le.Eft autem parallelogrammuns <o aguale guadratis
linearum u 8,5 ,944 quadrata funt ;)mei- (¢ commen-
- furabilia ex [appofitione.Ergo per 16 buins, parallelo-
, AmMIAM écj;i[comhenﬁtrzéilq uﬁi’g'zéefg'uddr'-a;o
“dinedd €, ¢ linee € v.Sedills guadrata fune medialia,
quia ex pofitione linet « 8,8y funt mediales.Ergo per
.corollarinm 24 theorematis parallelogrammis «4 erie
etiam mediale:Ei uerd quod it bis ex a p,¢y eqnale off
refiduum parallelogrammii s 3. Mediale eft ergo utriz-
gueparalleiogrammum «0,02,¢9° fecundum lincamra
tionalem as applicantur Rationglis eft ergo atrag; li-
nearum £ 6,0w, ¢ incomméfurabilis longitudine line
A ,per 23.Et quoniam per pofitionem eft incommenfu-
rabilis longitudine linea o ,linex 8 y.eft antem ficut
linea « g adlineam g y,ita quadratam linee « g ad pa
vallelogrammum ex u 8y per 1.6:incommenfirabile

i)
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eft ergo quadrasum linea « 6 parallelogrammo ex x s,
By per 10 huins.Sed quadratolines « eft commenfu-
rabile compofitii ex quadratis linearum « 8,6y per 16,
‘quiaquadratalinearnm « 8,0y [funt comméfurabilia,
cum linea w ¢, ¢y pofita fint potentia tantum commen-
farabilés.Ergo compofitum ex quadratis linéarym a ¢,
¢y off incommenfurabile parallelogrammoex « 6,8’y
peria. Parallelogmmmo ueroex « 6,6y commenfura—
bile eftid quod fit bis ex o &, 8 y. Ergo per idé 14 theo-
rema incommenfurabile eft compofitum ex quadratis
linearii « 8,5 vy €i quod fir bis ex « 6,€.Ergo eis a{gﬂgz-
 Liaparallelogramma «0,4 3 fant etiam inter [¢ incom~
menfurabilia.quare ¢ linea A4 linea 4 eft icommé
[israbilis ligitudine per 1.6 ¢5* 10 buins.Sed modo pro-
batum eft eas effe rationales.linex exgo #0,0 u funt ra-
tionales potentia tantum comméfurabiles: quare ¢o li
nea aAneftirrationalis per 36 huins. Sed parallelogram
mum A2 contentum ex linea irrationals An, ¢ ratio-
nals aveft ipfum etiam irrationale. nam fi effet ratio-
nale cum applicetur {ecundum lineam rationalem pu-
ta aseffer ¢ altera linea nempe an etiam rationalis
per 21.cum tamen probata fir irrationalisIrrationale
eft ergo parallelogrammum 4. quare ¢o* linea quc
illud parallelogrammum poteft,nempe u y,eft etiamir- ~_
rationalss Vocetur antem Bimediale fecundum. Voca-
uit autem illam eo nomine,quia. mediale eft non rasio-
nale quod continetur ex illis medialibus lineis « ¢,8 4,
quaram compofitione fit linca «y. Pofferins eft antem
€7 nathra ¢ cogniione medsale rasionali.
- ' ’ ' Sy
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Trigeﬁmumn’onum Thc‘orema’.

Si dux reGtz potentia incommenfuzabiles compo-

nantur , conficientes compofitum ex*quadratis
ipfarum rationale, parallelogrammum uero ex
ipfis contentum mediale,totalinearecta eftirra

.. oo . (S VIS BN .
tonalis.Vocetur autém linea maior.

Componantur enim duze retla potentia incommenfura-

7

biles &k, y conficitresca g g
ad,q}md,dig;mf‘m' HeproSTo ST ORI L
) SN U I L S o e
vemzse(quales docerrepériress. ) Dicorotam lthed w y
effe srrationalem. Nam parallelogrammum ex « 8,8y

‘eft medvile: o quodl fithis e & 86y eft commenfira-

bile g1 od fis femelex €, y per 6 i)ﬂiﬁs.Erg‘oPé’r co
ol ar WAy Buins, quodfit bis exu 8,4y erit media=
de:Sad per pofitionem compofiran ex' quadraris linea-
vum ¢ .8 Ve rationale.Brio id quod fir bis excw B, 8% -
R intommenfurabile compofito ex quadratis limeari
« 6,8, Quare per 17 compofitum ex quadratis limea-
rUmie B, v chm eo quod firbis ex a £, y ¢ff incomimé-
farabile compafito ex quadratis linearum « ¢,£v.Sed
compofitum ex quadratis linearis « 8,8 y cum eo quod
fitbivex « g,¢y eff aquale quddraro totins linex xy
per 4.2.Compofitii wer quodfir ex quadratis linearis
wC,Cyeft rationale per pofirionem. Ergo quadrati to-
tisis linea ay eftirrationale. ergo totalines ay efteria
irrationalis.Vocetur autem linea maior. Vocauit auté
sdeo maiorem,quia compofitum ex quadratis lineari
«,Cy que funt rationalia,eft maius eo quod fir bis ex:

«é,
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¢, C'yut modo dicemus. Et fane decet fieri denomma..
tzonem P conuememm rationalium.

Lemma.
Qad auntem compof itum ex 7uddram linearum « 6,8 y
Sirmaiuseoquodfirbisexac,, - o g >

Cysita dembfbretur: Primo ma
nifeftum eft lineas u 6,8y effe inequales. Nam fiequa-
les e/]ent,xqualza quoque e/]?m quadrata linearis « 8
£ yei quodfierer by ex « 6,6 y. itaque ambo , compofisié
mqmzm ex 7u4dr¢m linearam o ¢, v, € id quod ex
illis continetur, effent fi mul ant medialia ant rationa~
lia, quod eft cotra pofitioiiem. Ergo inequales funt li-
-net wé,Cy.Sit autem per /apo itionem maior linea « €:
fir auté aqmzlz; linea g & linex ¢ . Ergo per7.2.qua-
dratalinearii « ¢,¢ afunt qualia ci quodfit bisex « ¢,
€ 4, 5 quadrato linex- A« Eft autem aqualis A ¢ linee
By.Ergo quadrata linearum « ¢, ¢y funt #qualia ei
quodfir bisex « 8,8, o) 7u4drato linex aa. Quare
quadrata linearum u ¢,8y [unt maiora quam id quod
"+ fitbis ex « 8,8 vitanto quantis eft quadratii linee da.

%adragcf imum Theorema.

Siduzrettz Potcntla incommenfurabiles compo
nantur conficientes compoﬁtu ex 1Pfarum qua-
dratis mediale:id uerd quod fitex ipfis rationa-
le,tota linea eft irrationalis. Vocetur autem po-
tens rationale & mediale. -

Componantur dua refte potentia mcomme/i;métl'eu 85
£y conficentes id quod dmmr in theoremate (quales
S iy

v
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reperire docet 34.)Dico .-
totamlineamay effe ir- " —
rationalem. Cum enim copofitum ex quadratis linea-
rum .« B,8 v fir mediale:id uero quod fir bis ex a8y

[it rationale.Incommenfurabile eft _erfo compofitum ex
qnadratis linearii w £,Cy ei quodfit bisex « 8,¢y. Er-
go per 17 compofitum ex quadratis lineari u 6,6y una
“cum eo quod fit bis ex « 8,8 v,qHod eft quadratis torius
wy,eftincomméfiarabile i quod fit bis ex « p,¢y. Sed id
quodfit bis ex « 8,6 y eft rationale,quia id quod conti-
netur.ex a 856y pofitum eft effe rationgle. Ergo irratio-
nale eft quadratum totiuslinee ay, quare ¢g ipfa li-
nea  yerit irrationalis. Vocetyr auté potens rationa-
le ¢ mediale.Quam ideo fic uocanit,quia poreft duas
[uperficies,aliam quidé rasionalem,aliam uero media-
lem.Et quiarationale pracedit ordine nature ¢ co-
gnitionis,prius intulit mentioné ipfius rationalis.Scien
dumceft has rationes denominationum que funt in 38.
39.¢9° hoc theoremate,item in 41 effe addstiones,que
tamé utin nonnullis conuenids hec certe ni fatisfacit.

Quadragefimumprimum Theorema.

2

$iduz re@tz potentia incommenfurabiles compo-
nantur conficientes compofitil ex quadratis ip-
farum,mediale & quod continetur ex ipfis me-
diale, & prztereaincommenfurabile compofito
ex quadratis ipfarum , tota linea eft irrationalis.
Vocetur autem potens duo medialia.

omponantur dus refte potentia incomméfurabiles «&,



LIBER X. : g
¢y conficiétes id quod dici~ o B,
tur in theoremate (quales r w
docet reperire 35.) Dico to-
tam lincam ay ¢ffe irra-
tionalem . Proponatur li-
nea rarionalis Av, ¢ fecii-
dumilld quadratis linea-
ram « ¢, By equale paral- ’ : _
lelogrammum 42 applice- | i .
tur.Jeem [ecundum eandem lincam as uel ei equalem
n2 ac aquale ei quodfit bis ex u 8,8y parallelogram-
mum x ¢ applicetur: totum ergo parallelogrammum a0 .
-¢ft equale guadrato linea « y per 4. 2.Et quoniam ci-
poficam ex quadrasis hinearwm « 8,8y eft mediale cui
eft equale parallelogrammi A3.Ergo medialeerit etic
A pereaque [Cripfimus in demonftratione 38  theorer
~matis. ergo linea av-eft rationalis ¢ incommenfira-
bilis longitudine lnea 4 « per 23.Eadé vatione linea ux
eritrationalis ¢’ incommenfurabilis longitudine eidé
linee & «.Et quaniam compofisum ex quadratis linea-
rm « £,8 y cft incommenfurabile ei quodfit bis ex a 8,
By:ergo etiam incommenfurabile erit parallelogram-
mum azparallelogrammo on. Quare ¢ linea a li-
nexux eritincommenfurabilisper 1.6.¢7° 10 buius, Sed
modo probatum eftillas effé rationales:funt ergo linea
Axexrationales potentia tantum cé'menﬁ(aéile:.ergov
sota linea Aneft irrationalis qua uocatur Binomii per
36.Sed linea A v eft rationalss. ergo fdmllelbgmmmhm
¢ eftirrationale per id quodprovatum eft in fine 38.
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‘Ergo linea potens illud jmrallelagmmmum némpe x-,
erit irrationalis.Vocetur auté potes duo medialia. Hac
uero mocauit hoc nomine,quid poreft-duas fi ferﬁac:

. mediales,¢5 eam qux companitur ex quadram inea-
rum o 8,8 7,00 eam qua fitex a 6,8y, Quod wero di-
¢t irrationales linee unicomodo, id eft uno tantum in

punélo diniduntur in retas lineas ex quibus componi
t4r, ¢ qua conflituunt fingulas j}:eaes illavii irratio-
nalinm,mox demonftrabimus.fi ]mm' demonﬂrauma

mmimmfmodzlemm& R o
- .0 -0 Lemma. e D

Proporzatur refta lmea « B, dzmdamrqur in Imrte: ine-
quales duas in pantho 7,ztemmq, dwzdamr eadem lir
neaninpartesdhasina-., i a0y g
Tmlamalzo[mnﬁoﬁ Sig. T A
antem linea wy mdior qudm linea . A€, cho compo[ -
tum ex quadratis duarum Lincarum ¥oy R effe. mains
7aam compofirum ex quadratis « A, & g. Digidasur
enim bzfarzam ¢ agualzter linean 8 in punéto . ¢
quoniam linea « y ¢ft maior linea 2¢, anferatur ab
Htrague ea pars qus utriufque qﬂ“m sempe
Ay. Refidua ergo linea o A ¢ft migjorvifisin ineay 8.
Quia de duabus lineis inaspilibus quarnm maior -
rat ay,idem ablasumfSnimpeay. Eft aurem aqua-
lislineanslineas ¢.Ergolinca nveft minor linea s r.er-
gopunita 7,4,»0» ﬂquahter diftant 4 puntto «,quod

‘ cﬁ]mn Whonis: i partes duas aquales. Bz quo~
niam p#a %gmm’rmm contentum €x o Y yﬁ cam
quadrato lmex Yo eﬁ equale guctdm:o lineascpers.z.

&

~
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¢ eadem ratione parallelogrammum contentum ex
w M, A8 und cum quadrato linex A« eft equale eidem
quadrato eiufdem linee « 8. Ergo parallelogrammum
contentum ex ay,y 8 #nd cum quadrato linee y . eft
aeguale pamllelogmmmo ex x A B “#na cum quadm—
tolinex A« quia quafunt aqualia uni tertio funt -
gualiainter fe.Sed quadratii linee 2 eft minus qua-
dratolinea « v,quia linea &« eft probata minor linea
« v.Ergo ¢ refiduum nempe parallelogrammum ex
v,y 8 eff minus parallelagrammo ex a M4 B.qudre
¢ id quodfitbis ex «vy,y & ¢ft minus eo quod fi bis
ex ad, & &. Sed per 4.2 quadratum totius lineg « .
est aquale compofito ex quadratis linearum wvy,y 8
#na cumea guod fir bis ex av,y 8, €7 eadem ratione.
Idem quadratum totius linea « & eft aquale compofito
ex quadratis linearum o 4,4 & 4nd curs eo quod fit bis
ex ad, A8 Ergo compoﬁmm ex quadratis linearum
wy,y Bund cum eo quod fit bis ex ay,y 8 eft aqua-
le compofito ex 7uadratis linearum « 4, 4 ¢ una cum
eo quodficbis ex « £,4¢.Sed modo probasii eftid quod
fir Zi; ex ay,y B efée minus eo quod fit bis ex x ./ 6.
Refidunm ergo nempe compofirum ex quadrarss linea-
rum ay,y € eft mains refiduo nempe compofiro ex qua~
drasislinearum « 8, 4 8,qu0d erar demonftrandum. -

Lemma.

Rationale excedst rationale fuperficie rationals.
Sit rationale « Aexcedés aliud rationale « 3, fuperficie « a.
Dico fuperficiem « a e[é etiam rationalem. Nam pa-
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rallelogrammii « 4 €5t o €
comméfrabile paralle |

logrammo 3. Ergo £er

[ecundam parté 16 hu- .
ius , parallelogrammi 4 § &

w2 eft comméfurabile parallelogrammo « 4. Sed paral-
lelogrammum 3 cft rationale. Ergo etiam parallelo-
grammum s 4 eftrationale.

Quadragefimumfecundum Theo'rcma.'v ‘

Binomium in unico tanti puncto diuiditur in fua
nomina,id eft in lineas ex quibus componitur.
Sit binomium linea « £ dinifa in puntto yin [ka nomina,
hoceftin lineas ex quibus linea tora ¢ ciponitur. Ergo
linex av,y B fant rationalespo : L
.tentia :4:”1{71 _commé:ﬁcmél:- « Ay B
les per 36.Dico lineam « & non poffe dinidi inullo alio
punito quamy,in alias lineas duas rationales potentia
zantum commenfurabiles. Nam fi contradicatnr, diui-
daturin pillo aitautlinee 1,4 8 fint duc rationa-
les porentia tantum commenfurabiles. Primo confias
neutrum illorum punclorum v, a diuidere lined « 8 in
partes aquales, alioquin effent linex ay,y ¢, rationales
longitudine comenfurabiles,fimiliter ¢ linee « ayh €.
Qucliber emsm linea feipfam metitur ¢ quacunque
aliam fibi aqualem.Praterealinea ac uel eft eadem cit
linea ay,hoc eft #qualis lines « v, nel eadem maior,uel
minor eadem. Si eft aqualis linea A & lines a v, impofi-
taergolinea # glinea wy fingule extremitates anius
o tribunnt
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sribuiss ci fingulis extremisaribus alterius. Pofito ita-
que puntto & fuper puncto w,punctum etiam & incider
Super punctum v,¢o* refidualinea n dex linea wry erie
etiam aqualss lineey 8 refidus ex 2 ¢.Ergolinea « 8 di
widitur in puntto y,in fua nomina.Sicitaque linea « p
diusfaper punctum &, dinifa erit, in codem puncto quo
fuerar prius dinifa eadem linea « ¢ per punttii 4, quod
eft contra hypothefin contradicentis. nam ex pofitione
eraz dinifa aliter asque aliter in punilis 8. Quod fi li
nea A Ceft maior quam linea ay,dinidatur linea « 8 bi-
fariam ¢5 aqualiter in puntto . nonitaque punita
v, aqadliter diftabunt apuntto « Sedper lemma mo-
do pofitum poft 41,compofisum ex Z:gadmn': linearum
« A4 B eft maius compofito ex quadratis linearum u v,
v6:¢o* compofitum ex quadratis linearum a 4,4 ¢ und
cum eo quodfic b ex a8 eff aquale compofiro ex
quadratis linearumay,y B,und cum eo quod fis bis ex
>y B.quia utrunque eft aquale quadrato tosius linee
« 8 per 4.2.Ergo quanto compofitum ex juddmri.r li-
nearum u A4\ B eft maius copofito ex quadratis lineari
w7,y B;tanto id quod it bis ex wy,y & eft mains eo quod
fit bis ex « 2,0 8.Quod ipfum quduis fit indemonftra-
bile,modica tamen inductione fit mansfeftins fi duabus
lineis qualibus propofitss, puta quarnor pedes longis,
ab altera pedes tres abfluleris,ab altera pedes duos. Re
Jidunm eius a qua pedes duos abftulifti, eft mains quam
refidunm eius a qua pedes tres abftulifti pede uno.qua-
to fcilicet maiores erant pedes tres ablati qud pedes duo’
ablati. Sed compofitum ex quadratis linearum « 1,48
- | T i

«
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excedit compofitum ex quadratis linearum u v,y 8 fu-
perficierationali per lemma pofitum ante hoc theore-
ma.Sunt enim utraq; compafita rationalia, quta linex
« £,4 B,funt pofite rationales potentia tantum comen-
[urabiles,fimiliser ¢5* linea wy,y¢. Ergo etiam id quod
fit bis ex ay,y ¢ excedit id quod fit bis ex « M, A€ fuperfe
cie rationali , cum fint tamé ambo medialiaper 22 hu-
ius, quod eft impofSibile per 27.Quod fi linea a ¢ est
minor linea w y,eadem uia deducttur ad idem impofSi-
bile.Non igitur binominm diuidetur alster arque ali-
ter in fia nomina,fed unico tantum modo. Qui defen-
debant unitatem entis ex opinione Parmenidis, exifti-
manerunt effe quafda lineas infecabiles,de quibus age-
retur hoc theoremate ¢ cateris [equentibus, quam ta
men illorum opinionem Ariffoteles in libello wépl dri=
peor yoqpuln,fen quis alius anthor eius opufeuli falfam
¢ffe argnit,¢o peruerfe ab illis intellect hoc theorema.
Quadragefimumtertium Theorema.

Bimediale prius in unico tantum puncto diuiditur
in {fuanomina. ‘

Sit bimediale priuslinea « g, dinifain puncto y,itant li-

nea wy,y €fint medialespo PR e
tentia tantum commenfi- ' —

rabiles,rationale continentes.Dico lineam « 8 non pof-
Jé diuidiin alio puncto quam y in fua nomina. Quodfi
cotradicatar, dinidatur in puntlo Airaut a s pfint
mediales potentia tantum commenfurabiles rationale
continétes.Cam igitur tanto differatid quodfit bis ex

«d,
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« M, B,ab co quod fit bis ex w v,y C,q:mn{oidzﬂ}n com-
pofirum ex quadratis lmearum « v,y ,a compofito ex
uadratis lincarum o 4,4 6,85 quodfit bisex a a4
differas ab eo quod fit bis ex o1,y G fuperficie rationali,
ﬁmt enim ambo rationalia. Ergo ¢o cﬁpoﬁtﬁ X qua-
dratis linearum a v,y 8 differs a compofito ex quadra-
tis linearum w 2,0 8 mediale inquam gmediali fuper-
ficie rationali quod eft impofSibile. Non igitur bimediale
priws aliter arque aliter diniditur in fuanomina,ergo
#nico tantum modo.

Quadragefimumquartum Theorema.

Bimcdiale fecundum in unico tantum punéo diui
ditur in fuanomina.

Sit Bimediale fecundum linea « ¢ diuifain punito y,itant
line v,y € fint mediales poten - « 5y g
tia tantum ciméfurabiles,me- N 0 o,
diale continentes. Manifeftieft [
igitur punitumy nonfecarero |- -

%

tamlineam « g bifarid ¢re- | -} a
qualiter,quiatined ayygmon |« | -
funt longitadine inter ¢ com-- 3 :
menfurabiles. Dico lincam « > .
non poJé dinidé aliter quam in piécto y,in fua nomina.
Quod i contradicatar,diuidatur in puntlo sitant li-
nea wy ne fit eadem,hoc eft ne fit aqualis linez 4 g,[ed
ea maior.linee auté « #88 fint medsales potentia tan-
tum commenfurabiles mediale continentes per te:Ma~
nifeftum eft primo quadratalinearis u v,y C effemaivrd
T if '

4«
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quadratis lineari e #,48 per yr B
lemma pofitum ante 4 2.Pro- w8 v

ponatur linearationalis«2,¢
quadrato linca « ¢ aqualefe- |
cundum lineas3 applicetur pa- 4
rallelogrammum «x.Ex quopa

rallelogrammo detrabatur id ]
quod equale eft quadratis li- 3§
nearamey,y S, puta parallelogrammum «n.Refiduum
ergo,nempe fdrallelogmmmum 0x eft equale ci quod
fitbisex avy,y CRurfus quadratis lineard « 0,0 ¢ que
fant minora quadrats linearum avy,y ¢ aquale detra-
hatur parallelogrammum « . Refiduum ergo paralle- -
logrammaum v x,eft #quale ei quod fit bisex « 4,4 8. Et
quoniam quadrara linearum « v,y Cfunt medialia,er- -
go parallelogrammum s erit etram mediale , ¢ fecic-
dwm linea rationalé « 2 applicatur rasionalis. Eft ergo
linear s ¢o* incomméfurabilis longitudine linee 3. E-
demratione quia parallelogrammum x eft mediale.
(nam id quod et ei aquale,nempe quod fit bis ex «v,
v B eftmediale. )Ergo linea 4y eft ratronalis ¢o* in-
commenfurabilis longitudine linee (. Et quoniam li-
nex a v,y funt medales potentia tantum commenfi-
rabiles,ergo funt longitudine incomméfyrabiles.Sed fi-
cut linea ayad lineay g,ita quadratii linea wy adpa-
rallelogrammum ex « v,y 8 per.1.6.ergo quadratum li
nea oy estincommenfurabileparallelogrammo ex « v,
v 8.Sed quadrato lines ay eft commenfurabile compo-
[itnm ex quadratis-linearnm ay, y 8 per16.quia line,

L0
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&Y,y B funt porentia inter ¢ commenfurabiles.paralle-
Ndogrammo uero ex « v,y 8 eft commenfurabile id quod
fit bis ex a v,y 6.Ergo compofitum ex quadratis linearis

« v,y ¢ eStincommenfurabile ei quod fit bis ex « v,y €,
-per corollarium a nobis additum theoremati 14.Sed &
pofito ex quadratis linearum « v,y ¢ e5t aquale paral-
. lelogrammi «n,einero quod fie bis ex wy,y 8 et 2qha-
le parallelogrammum 6 x. Incommenfurabile et ergo
parallelogrammum s parallelogrammo o x. quare ¢

linea «4,erit incommenfurabilis longitudine linea ¢r.
Jant autem amba rationales.Sunt ergo ille linea 0,0y

rationales potentia tantumcommenfurabiles, per lem-
‘ma pofitii poft 19 theorema.Nam eo ipfo Zuod fant ra-
tionales funt potentia [altem comméfurabiles. Ergo to-

talineasy erit binomisi per 36.qua diuifa est in pun-

o 0,in [ua nomina.Eadem wia demonfirabitar lineas
wu,n v ¢ffe rationales potentia tantwm commen(urabi-
les.Ergolinea «v que eft binominm,in alio arque alio

untto nempe b,u,diniditur in fua nomina quod eft im-
‘pofSibile per 42.Quod fi quis dicat poffe fieri ut linea s
fit eadem hoc aqualis linea wrjitaque nibil cifequi im-
pofSibile,neque lineam v qu eft binomii diuidi in fua

nomina alio,atque alio puncto,fed in uno tantum. hoc

etiam demonfbrabimus,nempe lineam < 4 né effé eande,

hoc eft #qualem linex wy. Namquadrata linearii xvy,
v &,funs maiora guadratis lincaram o £,4 ¢ per lemma
pofisum poft 41.Sed quadrata linearis « 2,4 g fant ma-
sora eo quod fit bis ex a a,n g,per lemmapofitii poft 39.
Ergo multo maiora funt quadrata linearié «y,y6hoc
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eft illis equale parallelogrammii v v eft mains eo quod
firbis ex x A g boc eﬂ,qaém parallelogrammum ux,
quod éft equale ¢i quodfit bis-ex a 4,4 8, Ergo per 1.6.
Linea etiam« b erit mator 7u2m linea uv. Erga linea o
non eriteadem cum linea ur.Quod i pofueris ab initio
lineam vy effe minorem linea & p.Jdem eziam tunc im-
pofSibile canfequetnr,boceft incam s r.quz eft binomiii
diusds in fna nomina alio arque alw puncto.Non igitdr
bimediale fecundum in alio arque alio puntto dinidi-
tur in fa nomina,ergo in uno tantum. . - ..
- Quadragefimumquintum Theorema.

Linca maior in unico tantum puncto diuiditur in
fuanomina. . .~ .0

Sit linea maior« & diuiﬁz inpun . —
o 7,it4ut.¢7,yﬁﬁmp0teae AR 4 f’.,
tia incqmmnﬁ;mh’lex.wnﬁrié’:e;q tdmfoﬁtum ex: gmz-‘-'
drasis linearum ay,y 6,rationale; contentii uero ex zp/z}
parallelogrammum mediale. Dico lineam « g non pof-
Jé diuidiin fua nomina alibi guam in punctoy. Quod fi
contradicatur,dinidaturin Pim&o_,q 1n fisa nomina.Et
quoniam quanto differt compofitum ex quadratis li-
nearum wy,y B & compofito ex quadratss linearis « o,
. 6,eanto differe id quod it bis ex w 4,0 8 ab eo quodfit
bis ex « v,y 8 perea que [Cripfimus in demonfiratione
42 theorematis.Sed compofitum ex guadyatis lineari
« Y,y ¢ excedir compofitam ex quaa"rdt’if linearum « &,
A &, fuperficie rationali. Sunt enim ambo rationalia.Er
go o idquodfit bis ex w M, £ excedet id 7zioa' fie bis

(4
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ex wy,y 8 fuperficie rationals, fed illa funt medialia Er-
o mediale excedet mediale fuperficie rationali, quod
- eftimpofSibile per a7 Non igitur linea maior diniditur
aliter arq; aliter in fua nomina,ergo in #no tanti pun-
o dinidetur. 5 -
Quadragefimumf{extum Theorema.

Linea potens rationale & mediale in unico tantum
puncto, diuiditur in fua nomina.

Sit linea porens rationale ¢5° me- e
diale « 8,dinifzin puntlo yita x & » P
utlines « v,y 8 fint potentia incommenfurabiles confi-
cientes compofitum ex quadratis inearum avy,y 8 me-
diale:td autem 7uod cotinetur ex ay,y B rationale. Di-
co lineam u € in alio puncto quamy non poffe diuidi in

Jf#a nomina.Quod fi contradicatur, dinidatur in pan-
¢to a,in fua nomina. Ciigitur quanto differt id quod
fit bisex wn,a pab eo quodfie bis ex ay,y 8,8anto diffe
rat compofitam ex quadrasis linearum av,y ¢ 4 com-~
pofito ex quadratis linearum a 4,4 ,1d autem quod fir
bis ex wy,y & excedatid quodfic bis ex a a0, fuperfi-
cie, rationali quia urrunque eft rationale.Ergo ¢ com
pofitum ex quadratis imearum « v, ¢ excedt compo-
fitum ex quadratis linearum « £,4¢ ﬁ;perﬁcie ratio-
nali , cum tamé utranque illorum fit mediale. Quod eft
impofSibile. Non igitur linea potens rasionale ¢ me-
diale diuiditur aliter arque alirer in faa nomina. Ergo
dinidstur tansum in puncto uno. B ‘

- Quadragefimumfeptimum Theorema.
\4
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Linea potens duo medialia in unico tantum pun-
&o giuiditur in fua nomina.

Sit linea potens duo medialia « ¢, dinifa in puntto y,ita us
lines « v,y ¢ fint potétia in- s
commen/urabiles conficien-
tes compofituam ex quadra-
tislinearum v,y p media-
le: fimiliter ¢ quod conti-
netur ex ipfis mediale, item
contentum ex ipfis incommé

Jurabile compofito ex qua- g
dratis ipfarum ayy #. Dico
Iineam « ¢ non poffe dinidi in alio puncto , quam ~ in .
fua nomina. Quodfi contradicatur,dinidatnr in pun-

o ajitanut linea w 2,0 ¢ conficiant ea qua lines u 1,y 6.

, Sité,‘ rirfus ex fuppofitione linea wy maior linea 4 p.
' Sit autem rationalis linea «3,fecundum quam applice-
tur parallelogrammum « x aquale guadratis linearum
w .y C.¢i uero quod fit bis ex wy,y 8 aquale apphcetur
0 x.Totum ergo parallelogrammum « x eft equale qua-
drato linex « 6. Rurfus fecundum eandem lineam « ¢ ap
plicesur aquale quadratis linearum « 2,4 £ parallelo-
- grammum «\.Refiduum ergo parallelogrammis u x eft
- aquale refiduo,nempe ei quod fir bis ex a a0 €. Et quo-
niam ex [uppofitione compofitum ex quadratis linearis
o f,y & eft mediale.Ef} ergopamllelogrammii ills 2q4a-
le, nempe sx: etiam mediale ¢o fecindum lineam ratio-
nalem 2 applicatur.Ergo linea s o eftrationalis,¢o in-
commeenfurabilis longitadine linee t. Eadem ratione
(&)

£ o 8 v

A f %
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¢o lincadyeft etiamrasionalis ¢5 incommenfurabilis
Iongimdme eidem linex «3.Et quoniam compofitum ex
quadratis linearii «y,y ¢ ¢ft incommenfurabile ei quad
fitbis ex wy,y p(quia pofitum cft effé incommenfurabi-
le ei quod fit fentel ex wv,y €. )Ergo parallelogrammum
s n eft incommenfurabile parallelogrammo 0 x . quare
¢ lineasd eftincommenfurabilis linex 4 1.Sunt antem
«0,0vrationales.Ergo fant rationales potentia tantum
commenfurabiles. ergo linea vy ¢ft binomium per 36,
&5 dinifam puntto §,in fua nomina. Similiter demon-
Serabimus eandem lineam <1 dinids inpunto u in fua
nomina: neceft lineas o linex w1 eadem, hoc eff equa-
lis,ut probatum eft in fine demonftrarionis 44.Ergo bi-
nomiuma:libi -arque alibi diuiditur in faa nomina,
quod eft impofSibile per 42.Non igitur linea potens duo
medialia diuiditur alibi arque alibiin fua nomina. Er-
goin puntto uno tantim diusdstur. ,
Termini fecundi fiue definitiones [ecunde.

Propofitalinea rationali,¢* binomio diuifo in fua nomi-

na,cuins binomij mains nomen,id eft maior portio pof°
Jit plufguam minus nomen quadraso linea fibi,maiori
inguam nomini commenfurabilis longitudine.

Siquidem maius nomen fuerit commenfurabile longituds
ne propofita linee rationali,uocetur tota linea Bino-
minm primum.

Si uero minus nomen,id eft minor portio binomy fuerit co
menfurabile longitudine propofis2 linea rationali,uo-
cetur tota linea Binomium fecandum.

Si uero neusram nomen fueric commen(urabile longitu-

Vy
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dine propofita linez vationali,uocetur binomii tertiss,

Rurfus i maius nomen pofSit plufqui minus nomen qua-
drato limec fibi incommenfuraolis longitudine , fiqui-
dem maius nomen eft comenfurabile ligitudine propofi-
ta linea rationals wocetur totalinea binomis quartum.

Si uerd minus nomen fuerit commenfurabile longitudine
linee rationali, wocetur binomium quintum.

Si erd neutrum nomen fuerit longitudine commenfura-

_bile nearationali,uoceturilla i’nom‘iﬂm  fextum.

Hic nibil dicitur de lineis illis quarié amba portiones fane
longitudine commenfurabiles propofira linea rastiona-
li,quia linex tales non funt binomia,cum [cilicetilla o
ponantur ex duabus rationalibus potentia tantum ci-
menfurabilibus,ut eft in 36 Linea uero quaram ambe
portiones funt longitudine commenfurabiles propofite
lines rationali non funt binomia, quia portiones taliis
linearumeffent inser ¢ quoque longitudine commenf
rabilesper 12 lmiw.Ergo non effent quales requiristur
ad compofirionem binomij. Praterea lines tales nief- -
[entirrationales fed rationales,quia funt comméfura-
biles fingulis partibus [¢ componéiibus per 16. Ergo ef-
fentrationales quia componentes effent rasionales.

Quadragefimumo&auum Theorema.

Reperire binomium primum.

Properantur numeri duo « vy € 1ales ur compofitus ex ip
Jis 2oris w p ad alterum ex ijfdé nempe y 8 habeat pro-
portionem qud numerws quadratus ad numeri qua-

dratum:ad alterum uero w y,idem « € proportioné eam
ne
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ne retinedt quam numerus —= o,
7u4dmtwaa’ nameri qua- 1 . 3 LA
dratum,qualis eft numerns - - &

quadratus diniftbilisin qua o --:iive s g 208

dratam ¢o* non quadratii,inquit Campanus theore-
mate 17.5it antem linea rarionals aeig; comméfura-
Bulis longitudine fit linea « :ravionalis éft ergolinea 12
Fiat auté ficut numerns o p adnumernm vy, ita qua-
dratum linex 3 ad quadratum alterins linee que fit
Quper lemma repofitum a nobis poft -6 théorema.Ergo
Zuadm’mm linea 2 ad quadratis line2gu proportioné

abet quam numerus ad numeris. Quare illa quadra-
ta funt commenfurabilia per 6.Eft autem linea « ¢ ra-
-tionali;,'ergo linea g uerit etiam rationalis. Et quonidm
numerns €« ad namerum wy non habet proportionem
quam numerus quadratus ad numerum quadratum,
neque etiam quadratum linea 3 ad quadratum linee
Enhabebut proportionem qud numerus quadvatus ad
numerum quadratum.incommenfurabilis eft ergolon~
gitudiné_ linea 2 line gx. Ergo Hlelinese « 2 ¥ funtra
tionales potentia tantum commenfutabiles. Ergo tota
linea «u eftbinominm per 36.Dico praterea eandem I~
neam effe binomium primum Nam cum [it ficut nume>
ris € wadnumérnm u ysita quadrati lines vy ad qua
dratum linee u.fitg; numerus ¢ u maiot numero ay:
mains quoq; erit quadratum linea «2 quadrato lines,
Qn.Sintigitur quadrato line 3 #qualia guddraia li-
nearam Lu,8 (quse guom'odo reperiantur docet lemma
pofitii poft 14.)Et cum fit ficut numerus g« ad numeri

’
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«y,itd quadmmm Imeevg —& . . . -
ad quadrati | Imm Qs Pert_o._. % v
exerfam ergo propamonem L
ﬁcutnumerm'caadnume- T SRl SR 3

YHM By, ita quadyatum lmeae v2ad mdmmm linee
0.Sed numerus « & ad numernm «y habet proportioné
quam numerus quadracus ad numerum quadratim,
Ergo 7u4dramm linea v ad quadratum linea o babee
etiam proportionem quam niumerus qnadram; adnu-
merum quadrasum.Ergo linea s erit longitudine com
menfurabilis lines 9,per 9.ergo linea v [lm' potest &
linealn quadrato linca fibi commenfurabilis longitudi
ne.Sunt autem line# L,dn rationales potentia tantum
cammenﬁcmbtles eftg; linea g longitudine commﬁrm—
bilis linea rationali A.ergo linea vu eft binomiik primi.

andragcﬁmumnonum Theorcma.

Repenrebmomlum fccundum. ‘ |

Proponantur numeri dwoayye g
tales wt compoficns ex: ipfis to- SR S
145 « B ad Cy proportionem ha
beat quam numerus quadra- —
tus adnumerum quadramm. ‘ —_—
ady xuero propomonem eamne habeat quam nume-
rus quadratus ad numeris quadratuwm,ut dictum eftin
proximo theoremare. ¢5° proponatur linea rationals
&,¢0 linex A fit comenﬁ;mb:h; longitudine linea tu. ra
tionals eft ergo linea g n.Fidt anté ficut numerus ya ad
numerum « /3, ita quadratum lmex ¢w ad quadratum

: alterins
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alterins line que fir2.Ergo commenfurabile eft qua-
dratum linee Ax linee gs.eff ergo rationalis etiam li-
neal < Et quoniam numerns-y w ad numersm « g non

habet proportionem quam quadratus ad quadratum:
nezue etiam quadratum lince {nad quadratum ¢« ha
bebit proportioné quam quadratus numerus ad qua-
- dratum Ergo linca g eft incommenfurabilis longitndi
- me linea g per 9. ergo linee {nds funt rationales poré-
tia tantum comméfurabiles. ergo linea < eft binomis.
- Dico praterea eandem effé binomium. fecundum. Cum
enim per contrariam fine dicas comuenfans proportio-
. tionem fit ficut namerss « ¢ ad. numeram w vy, ita q4a-
dratum linex 2 adquadratamlinea {v.maior autem
eft numerns x €,nimero «y.maius etiam orit quadratic
linew 2 quadraro linea:2x. Sine quadrato lineg « a-
qualia quadrasa linearsm 3u0,ut dictum eft in proxi-
<mo theoremate.Per euerfam ergo propotrioné ficut nu
-merus « p ad numeram £ v, it qaadratwm linei ¢ ad
uadratam lines 0.Sed numerus « ¢ ad numeris gy ha
Zez proportionem quam numersus quadrasss ad nume
rum quadrasum.Ergo quadrarii limea 2 ad quadratii
line ¢ proportionem haber quam quadratus numerns
ad quadrarum. ergo linea « erit commenfurabilis lon
gitudinelines o, per 9. Quare limeas2 plus poreft quan
linean quadrato linea fibi commenfurabilis longitu-
dine.Sed linea3n qua eft minus nomen,gft commenf-
vabilis longitudsne propofira ines rationals A per by~
pothefin. Ergo lineas neftbinomium fecundum.
Quinquagefimum Theorema.
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Reperire binorhium tertium. '
Proponé‘tur ”mer‘. duo ® r’ “7- Tes deg e suy 7 (' suw e ﬁ

.y€atales ut cipofitnsex ... ... . 8 et
ipfis,eotms wB ad nume- L
rumCy projmm'onem ha & 20 1
bear qua numerns qua- - o=
dratus ad quadratum,ad numeris uere ay proportio-
nem ne habeat quam numerns quadratus ad quadra-
tum.Proponatnr.auté ¢o alins numerus fine quadra-

 4us,fiue hon qbgdrdm,qhi it #,qui ad fingulos « pay
proportionemnon habeas quam numerns quadratns
ad quadratum.Proponatdrq; linea rationalis « ¢ flar
ficut numerws 2 ad numerum « 8,ita quadrarum linea
sad quadratnm {x. Commenfisrabile ¢ft ergo quadra-
tum line& « quadrato linez tn.Sed linea « eft rationalis:.
~rationalis eft ergo Linea 2x.¢o* quoniam numerss a-ad
numerum a 4 proportionem nonhabet quam nymerns

‘quadratus ad 7uadmtum,neque etiam quadratum li-
neas ad quadratum lineg Inproportionem eam habet
quam quadratus numersus.ad quadratum.eft ergo li- -
neas incomenfurabilis longitudine linea ¢ x.Rurfus frat
Jicut numerns « B ad numerum a y,ita quadratum li-
neatuad quadratum linee 0. Commenfurabile ergo
eft quadratum line {u quadratalines u 0.Sed lineazn
eftvationalss. ergolinea n o erit etid rationalis. Et quo-
niam numerns « 8 ad numerum «y proportionem non
habet quam quadratus numerws ad quadratum,neq;
etiam quadratumlinea In ad guadratt? linea v pro-

portionem habet quam quadratns namerus ad qua-
dratum.

i




o T O LIBERIT X1 00I00 7 7em
dratum Eft ergo lincats longitudine incommenfurab;
lislinee n v.ergo livealnn o funt.rationales porétia tan
tum comméfurabiles. toraergo lineat s erit binomiis.
Dico pretereaillam effé binominm tertinm. Cum enim

fit ficut numerus £.ad namerum « £, ita quadratumli .
net vad 7u4dr4ti¢' lines {u.Sicyr.uere numerss '« S ad
numerum uy, ita quadratum linee txad qnadratum
lincox 0.Per £quam ergo proportianem ficut nimerus
2 ad numeram « yyita quadracim lineas.ad quadratis
 lingax9.Sed numerns & ad nwmerii .y nowhaber pro-
portionem quam numerns quadratus ad quadrarum.
Ergo quadragum finge «nd habes propertioné ad qua-
dratis linegn s quam quadrarns numenss. dd quadra-
tum.eft ergo lineas longitudine incommenfurabilis li-
neawd per 9.Er quoniam eft ficut numerus « & ad ni-
 mexum & viitd quadrasaps lineatn adguadrardim li-
ngand.Ergo quadrasumlineadn eft mains quadratolfs
nea.nd. fintergo quadratglined 1w aqualia quadrata
linearum no,x. Per cuerfam exgoproportionéficis su-
. mEris w B Ad nuIIErm & v,ita quadratyh lince tnad
wadratum lineaw.Sed numeris « ¢ adnumerum g
,Zdbetfro[br;ionem qud quadratws numerus ad qua-
dratum.ergo ¢o> quadratumlinea Lv ad quadraram
linea x habebit proporsionem quam numerus quadra-
tus ad quadratum. ergolinea gu eft longitudine com-
menfurabilis linea . erga linea ¢ u plus poteft quam li-
nea o quadrasolines fibi longicudine commenfierabi-
lis. Sunt autem linex g w88 rationales jzot'emia tantun
commenfurabiles: 5 neutra est commenfurabilis lon>
) - : > S
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gitudine linea vErgo linea 24 eft bi@omium tertinm.
- Quinquagefimumprimum Theorema.

Reperire binomium quartum.

DProponantur numeri duoayy w.......... 5 ..., '

oy Ctales urcopofitusex ip- =~ - .
fismempe w padnedtribeo- [ 6 w0,
rum habeat proportionem " o PR
‘quam numerws quadratus =~ "

-ad quadratii(qualis eft omnis mumerns quadratus ad
duos numeros non quadratos ¢ minores ipfum compo-
nentes.)Sit autem linearationalis a,¢9 lines 4 fit com
-méfurabilis lo“rigitudimlg’néd «8. eftergorationaliv « ¢,
-Sitg; ficnt numerss B« ad numerum ay; ita quadrati
-linea «t ad quadratii linea . ergo quadratum lines
<t eft commenfurabile quadyato inexyn.Eftérgo linea
Au rationalys Bt quoniam numerws § « ad numeris o«
proportionem nd habet quam quadratus numerws ad
quadratum:neque quadratum linez «lad quadratum
Ainea 2 nhabebit proportionem quam quadratns nume
rus ad numerum quadratum. ergo linear 2 eft longitn
dine incommenfurabilis lines {n.Ergo linex s 2,2u fant
wationales potentia tantum commenfurabiles, quare to
ta linea «n eft binomium. Dico praterea eam effé bino-
mium quartum.Cum enim [it ficut numerus g « ad ni
mevam e v,ita quadratum lineg-« ad quadratum li-
‘net L n:eft autem numeras 8 « maior numero « 7. Ergo
iguadmmm linex < erit matus 7naa'r4to lines n.Sint
ergo quadratolinea 2 aqualia quadratralineari {us.
.- Per
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Per cuerﬁm; ergo. proportionem fi ficut numierns g« dd
numerum Cy,ita 7u4dr4mm linea «7 ad quadratum
linex 8.Sed numerus ¢ « ad numerum ¢ proportionem
non habet quam quadmtmnumemc ad qmzdratum
fzmr neque 7uadr4m linee «Q ad quadratwm linea
abebit proportionem quam quadratus numerws ad
7uadr4mm numerum; Eft exgo linea Q mcommenfuu
rabulis longirudine linees. ergo limea 2 plus poreftqiia

linealn quadrato line« fibi incommenfurabilss longtm '

dmg. Sunt autem linee.« 3] nrationales. potentia: tanti
cmwmﬁtmbde;,eﬂ slinea v rasionali # cimé-
fm‘abzlu logitudine. Exgo lincan eftbinomisi quarii.

Q}nquagcﬁmumfecundumThcorcma. ,
NP f\'L Ny PR

. x’ RN
chcnrc bmommm qumtum. S

Profiondrar numeri dwoey; ... ;:....‘.‘.....,.:..‘,;

Mmles,mto;wacctdﬁun S L%

gvdenay,yxfaofortzane Tot 5 e

eamwbal:eatquaqua- S
LI

dratus numernsad.qua- 2

dramw,ﬂcm . proximo theoremase Er it liniea ratio-
nalis a:linea antem: a [ie commenfur abilis lorigitudine
lineazx. Ejl‘ergo linea gu rationalis:firg; ficut numerus
yaad numem:mt c;mtqmtdrum finegen ad 7u4dm~
tumlines 3. ergo quddmmm linea n eft commenﬁ;—
rabile 7u¢dr4¢o lineadEft ergoetiaim linea 3 ratio-
nalis Et.quoniam numerns «.y ad pumerum « 8 ni ha-
bet proporsionem q gham numerus quadratm ad qua-

dmmm,negue etiam quadratum linea s ad 7uadr4— -

\.-‘J:.w.l. Xq

\4<‘ i
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vaum finee s .batée!’ir Pro- w. il w G
Imrtio’nem qAL numETHS . e
;7uadratm,4d quadrati, ¢ o 3 .,
. . {——r——— - . A
:Ergo &nmi'»(eﬁmt:lm\ e :

£,

girudine incommenfarabi __
des. ergo linea g« funt rationales potentia tantum cv
_menfurabiles: ergosota linea « v eft binomiis. Dico pr -
“teréa eam effé binomium quintum.Cum enim fit ficut
numerwus «y ad numerum « B,ita 7uadmmm Iineatn
ad qwdramn\h_lmm:s(;: Per connerfam ergo propor
tionem ficut Rumerys S x ad nimernm wy, ita quadrar
tumlineesg ad quadratam linea . Eftergo quadra-
sum linea « maius quadraro linea {n. Sin ergo. gna-
drato linex « 3 equalia quadrata linear# 3u,0, Per euer "
fam ergo propartionen ficut numérus € xad numerior’
By.itaquadratum linee l ad quddratum linex 8.Sed
numerus B « ad numernm & y non baber proportionem
quam numerus quadratus ddquadratam.Erganchue
guadratum linee L ad quadratii linead,babebis pro-
portionem quam quadratus numerus ad quadratum.
Eftergo lineat«longituding incommé|wrabilis linew 4.
ergolmeals plus poteft quam lineatnquadraso lines
Jibtlongitudime zncommcnﬁm&d}:ﬂ.ﬁum antem linez
Lo w katianales potensia tusamm co mmenfurabiles,¢or
linca dn minus nammfﬂ;-commenﬁ:raéde longitudina
line rationals &Ergo linea y eft binominm quintum.
t . e ’
: ngﬁi]_\ld%‘é‘ﬁtﬁmﬁteitlum Théo‘tcrm |
A AL SR S TR
Reperire Binomiu-n\i fextum. o .
.o Proponantur

)
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Proponantur nameri duo ay, a-viessin 5 e
7Btale:,uttottxa,sadfm- Borrerimiaiiiirannaaes
#los wy,y € proportionéne. 2 —s
iaéedt qham quadmmsm‘ $§ 1 o 8

merus ad quadrati. Sit esid x €,
¢ alins numerus a,quigue ad fingulos  C,x ynon ha-
bear proportzonem quam quadmms numerus ad qua-
dratum.Sitg; linea rarionalis «fit etiam ficut numerus
- Aad numerum ¢ a,ita quadratum lineaad quadrati
lineayn.Ergo linea « erit porentia commenfurabilis li-
nes {u.cft autemrationalis linea «. .ergo ¢ lme‘ez xerit
rationalis. Et 7aomdm numerus £ ad numeri « £ non
‘habet proportioné quam numerus quadratus ad qua-
dratum:neque etiam quadmmm lmm v ad quadrati
linew guhabebit proportionem qui numeras quadra-
tus ad quadratum Eft ergo linea « longitudine incom-
menﬁtmétlpx linea gx. Rurfus fias ficut numerns g o 'ad
numerum a y,ita quadratum hneenad quadrarum li
nean 8. Ergo quadratailla ﬁmt commenﬂmbzlm. Sed
Guadratum linex ¢ eft rationale:eft ergo etia ? quadras
tum linex w6 rationale. Ergo ¢+ linea «8 racionalis E¢
Honmam nsmevus p x ad numernm « Y propom*one no
‘qum quam numerus quadratus ad guadratum :meq;
guadmmm linex tn ad quadratum linean ¢ propor-
tionem habebit quam quadratus numerus ad quadra-
twm Eff ergo linea Inlongitudine incommenfurabilis li
neand. ergo finex Lun ¢ funt rationales Potcmta tants
commenfurabiles. ergototalineal d erit binominm.Di
copraterea eam effe binaminm fextum: Cum enim fic

mnt X u;
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ficut numerss & ad numerié  woiiiiioene p e B
B w,ita quadrati lines vad Nrereeneiineens -
quadratumlinea nEff au-  +— 2 | o
tem ficus numerns Baad nw 8= L2
merum  vy,ita quadrati li- x .
nea tnad quadratum linean §.Per aquam ergo propor
oném ficut numersns Aad numerums o v, ita guadratis
linex s ad quadratum lines v 6.Sed numerws 4 ad na-
‘merum «y non habet proportionem quam quadrarns
numerns. ad quadratum : neg;. etiaw quadrasiimen:s
—ad gaadratum lineawo habebit proportionem qudnd-
merus quadrarus ad quadrasis. Ergo linea s eftlongi-
tudine incomsmenfurabiles linean 4. Sed modo probati
¢ft lineam'y u offé etiam longiendine incommeflirabilem
linex \ Ergo ambae ltinex 2u,u6 funt 'incommenﬂraéi-—
les longimdinc lineax.Ez quoniam eft ficut numerus Cu
ad numernm «v, ita quadratwm lineats ad quadrath
linean 8.maiws eft ergo quadratii linea 2u qnadraro li-
nean.Sint ergo quadraro linea tn #qualia quadrata
linearum w8,x.Ergo per enerfam proportionem ficut nu
merus 6« ad numerum 6 y,ita quadratum linex i ad
quadratum linex x.Sed numerns g« ad numerum ¢y
non habet proportionem quamnumerns quadratus ad
quadratum. ergo neq; gmdrd?ii linexgn adqnadra-
tum linec xhabebit proportioné quam numerns qua-
dratus ad 7u4dr4ti2. Ergolineal v, eft longitudine in-
commenfarabilisline x. ergolinealn poteft plufguam
lineans quadrato lines fibi longitudine incommenfu=
rabilis.Sunt antem lines ¢ ,x 8 rationales potétia tan-
. tum
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tum commenfurabiles,¢s* ambe lineg 2 n,x 8 incommé-
ﬁ;méiles longitudine linex rationali A.Ergotora linea
26 eftbinominm [extum. |
_ g Lemma. .
Silinea reta fecetur in partes duas quocanque modo pa._
rallelogrammunm reftangnlum contentum ex fe(Fioni-
" busambabus éft medium proportionaliter inter qua-
- dratafetionum. Et parallelogrammum rectangulum
- contentum ex tota linea ¢ altera fectione eft medium
- proportionaliter interquadratis totius linea ¢o* qha-
dratum dite [ehonis . Sint duo y — 33—
_quadrata « 8,8y, ita collocara ur F 5
linea ne,Cofint ineademreltali- " |
nea.Erunt ergo ¢o* linee 28,8%in |-
eademretta lineaper 14.1. Com-
pleatur ergo parallelogrami « v. | S
“Dico parallelogrammaum rectangulum ¢g'c.ut in lem-
_mate.Imprimis parallelogrammum « eft guadratuim,
guialinea a g eft equalis inea t 8: linea uero R linee
Bu.totaergo linea aveft aqualis totiline In.Sed linex
aseft equalis utrique yx,0 wilineastem tu eft equalis
ULrique e x,0y per 34.1. ergo utraque linearum « o,xy
eft aqualis utrique ux,0 y.Ergo parallelog_mmmum ©y
eft equilarerum. Eft etiam rectangulum per 29.1.ergo.
parallelogrammum .y eft quadratum. Et quoniam est
ficut lineal & ad lineam g italinea a¢ adlineam ¢s.
Sed ficut lineal 8 ad lineam ¢ u,ita parallelogrammum
« 8,quod eft quadratii linee 4 ¢, ad parallelogrammis
Anper 1.6.Sicut autem Iimea s g adlineam ¢ ita pa=

9

—In
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rallelogrammum ax ad paralle~ 3 ——

logrammis gy, quod eft quadra-
tilinex €« pert 6.Ergo ﬁcut qua- £ [
dratum « ¢ ad parallelogrammii
Anyitd parallelogrammum A ad
. quadratii g y.Ergo parallelogram. = »
- mum. 4 eft medium proportionaliter inter quadrata
- «¢,8 v.Dico pratereaparallelogrammum ay effe me-
. dium proportionaliter inter quadrata «y.8v.Cum e-
. pim fit ficntlineaa A ad lineam Axsitalinea xu adli-
neamyx y.ﬁngulx enim [unt fingulis #quales.Per com—
pofitam ergo proportionem que probatur per18.s,fi-
“cut lineaax ad lineam x a,ita linea xyadlinean. Sed
ficut linea « x ad lineam x 4ita quadratum lines ux,
quod eft quadratam o y,ad parallelogrammam ex « x,
xdhoceftparallelogrammuma y per 1.6. Sicut autem
linea xy- adlincdm. wy,ita parallelogrammum 4y ad
quadmmm lineeny, 7uod eft quadmmm B y.Sicut er-
goquadratam ey ad parallelogrammum 2yitaparql
lelogrammaum ay ad quadratum gy. Ergo parallelo-
grammum &y eft medium proportionaliser inter qua-
[drata «v,8 y.quod demonftrandum erat.
o * Lemma. - | ‘_‘
Quafunt media proportionaliter inter éadé aut aqualia
Jant,ipfa quoque inter f¢ aqualia.Sint tres magnituds-
mesa,C,y.Sitgue ficut « ad,ita g ady. fit fimiliter ficut
eadé magnitudo w ad 4,ita a ad eandé magnitudinéy,
Dico g, A effe inter [¢ aqualia. Nam proportio « ad y eff
proportio duplicata ipfius w ad ¢ per diffinitioné, fimi-

lizrer

«
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liter proportio eadésp- '

fiuswady, cﬁfropom'o - [ -
duplicataipfius « ad 4, — -
per eandé diffinitioné. o
Jed quorum aqualiter — : —
multiplicia funt aqua-
lia,ant eadé’ipfa quog;’ :\ -
funt aqualia. Ergo fi- * 3 )

-
e

chta ad B, itad « ad &:
ergo per 9.5.8,4funt inter (¢ aqualia. 1dé.fi fuerint a-
lie magnitudines aquales ipfis a,y pHta,Q inter quas
Jit medsa proportionalis magnitudo 4. '
Quinquagefimumquartum Theorema.
Sifuperficies contenta fuerit exrationali & bino-
"~ mio Prinio,l_inca quz illam {uperficié Po;gﬁ,c@
irrationalis quz binomium uocatur.

Superficies enim,a £y 4, citinea- ,
tur ex linea rationali g ¢g* |, _ldl € 43 &
binomio primo linea & 4. Dico ~
lineam que ﬁiperﬁiiem aypo~
teft effe irrationalé sllam quze
uocatwur binomium. Cum enim
ltfze.4 oo ﬁt I:znomzm.n primi, h N
dinidatnr in fha nomina inpitc ~ o
o fitG; maius nomen a, conflat limeds as, s Acffe ra-
tionales potentia tantum commenfurabiles, ¢ lineam
ws plus poffe.quam lineas a quadratolines fibi cimen-—
furabilis longitudine,¢5 linoum «« e[fé longitudine ci-

®
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menfurabilem linez propofire . -
rationali « €. Dinidatur linea | , , |s| ¢ |3 &
s & bifariam, ¢ aqualiter in - L
puntto Q. Etquoniam linea as | '
Plus poteft quam linea s 2 qua-
drato linee fibi longitudine ci-
menfurabilss, fi quarte parti
quadrati linee minoris, hoceft -~ -
quadrato line «3 aquale fecundum maioré lined,nem-
pe asapplicetur.deficiés figura quadrata diuider lined
maiorem, nempe a v in parees inter ﬁ'longimdine com-
menfurabiles, per fecundam partem 18 bauins.applice-,
tur ergo feciidum lineam e aquale quadrato lines <3
parallelogrammum ex anxs.Ergolinea ax eft longitu
dine commenfurabilis linex «n.Ducantur per pantta’
wy,l alterntrilinearum a B0y parallelens,e x,02 per
3t.1.¢5* parallelogrammo « 8 aquale quadratum con-
SPraatur e vparallelogrammo ue- s
10y, fit quale quadratam v,
o itadeferibatar , utlinea uyfit . v ¢
in eademrelalinea cum vg.fune | . |
ergoineadrefla linea linea gy, "0 wv |
r0, 5 compleatnr parallelogram |
mum e 7. Ergo paml]elogmmmﬁ' ‘
e eft quadratum per eaque dita funt in demonftra-
 tione lemmatis powsltipni. Bt quoniam pdralle[bgram-
mum ex awun et wquale quadrato linea 2 Eft igitur
ficut linea anadhmeam « Q,italinea « adlined neper
-17.6.Ergo per 1,6. ficus parallelogrammum « 8 ad pa-
o rallelo-

— Ty

- F =

c 0
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mﬂelogmmmumx Aita pér’allelogmmmum vANad pa-.
rallelogrammum x w.Ergo pamlleloﬁ-mmmii A eftme-
dium proportionaliter inter parallelogramma u b,xx.
Sed parallelogrammam « eff equale quadrato sv.pa
rallelogrammum uerd ux eff equale quadrato r=.Ergo
quadratorum s v,vw medisi proportionale eft «a,quors
quadratorum s v, w medium quoque proportionaliter
‘eft parallelogrammum wp per lemma penaltimis.ergo
woeft xqudlefaralle‘logrqmmo \A per lemma proxi-
mum ante hoc theorema.Sed parallelogrammii p g eft
-#quale parallelogrammo of per. 45‘.'1.}74r411&[ogr4m¥-
‘munt lierd « A eft equdle parallelogrammo ¢ v. Totit er~
go parallelogrammum vy eft aquale duobus parallelo-
grammis g p,0 f inter [¢ xqualibus.Sedparallelogram-
mdwbnr funit aqualia quadratis ¢ v,vs othm ergopa
rallelogrammiim « ; eff 2quale tori quadrato s =, hoc
eft guddr;t’to lineg 1§ Ergo linea u £ poteft parallelo-
animum ay. dico lineam 1 ¢ effé binomis. Cum emm
linea an fit longitudine commenfurabilis lines ws,ergo
linea rota wveft commenfurabils longitudine utrique
wnus per16.Sed per fuppofitionem linea « veft longiru-
dine commenfurabilss linez « 8,ergo ¢ utraque wu,ne
eft commenfurabilis longieudine linea '« g per 12.¢ft an
tem linea » 8 rationalis: rationalis eft ergo utraque an,
n.Eff ergo urisg; parallelogrammum « ;ux rationale
per 20.Ergo & parallelogrammum b erit commenfi
rabile parallelogramo x.ergo ¢ qna funt illis aqua-
lia,nempe 7u4¢£;t4 LI T ﬁmtiquadram linearic
vy funt rationalia &9 commenfurabilia. E¢ quoma
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linea ascft per pofitionem longi- y e
tudineincomenfurabilis lince « 4,
Jed lineanlinex an eft commen- 1 [

[furabils,ut modo probasum eft:li
ned antem v A eft commené?cmbi-
lis linea « £. Ergo per corollariii 4
nobis pofirum poft 14.lmea aneft © .
.incommenfurabilis longitudine line# «2.Quare ¢ pa-
vallelogrammum o6 parallelogrammo s A eft incsmen-
Jurabile.Ergo. ¢ quadratii ¢ eft incommenfurabile
parallelogramo u ¢, quia per pofisionem paraxlldqgri-
mum x4 eft equale quadrato s : ¢ pavallelogramuns
saprobatum eft :juale parallelogrammo ¢ .Sed ficut
guadratumey, adparallelogrammumy. ¢, ita linea o»
.ad lineam v ¢ per 1.6. ergo per 10 linea o reft incommeé-
Jurabilu linez vg. eft autem linea oy dqualis linee uy: G
nea autemn p linea 1 §. eft ergo incommenfurabilis linea
ar lineer§ Modo antem probatum eft quadrasa am-
barum linecarum usy§ effe rationalia ¢ commenfu-
rabilia. Ergo lines u,n{ fant rationales potétia tantik
commenfurabiles.ergo linea u  eft binominm,¢o poreft
parallelogrammum «y.quod demonfirandum erat.

- Quinquagefimumquintum Theotema. .

Sifuperficies contenta fuerit ex linea rationali &
binomio fecundo,linea potensillam fuperficiem
eftirrationalis qua bimediale primumuocatur.

Superficies enim,a € y 4, contineatur ex rationali « g ¢o*
binomio fecundo,qu it linea « 4. Dico lineans qu [u-

perficiem

-
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perficiéay porefleffe bi- .
medsale primi. Cit enim | g ¢« | &
linea a s fit binomium fe- } ‘I::
ciidum, dinidaturinfua . '
nomina inpiclo itame [ oo
maius nomen fitwsergo | . - .
Inegasd funt vationa .. 5 8 % X
_Ags tantam potentia.comnmienfurabiles, ¢yobined i po-
 teft plus quam lineas Aquadraso line fibitongiruding
commenfurabilissco minus nomen nempe.« a eft com-
- menfurabilelongitudine lines « ¢.Secetnr lineasabifa
riam ¢ -dqiealitexsmpuntho 35 quaidrate linea 43
equale focun dumlinzam ws appliqemryfm»aliel&grfdm
mum deficiens figura quadrata , quod parallelogram-
mumfitex liness aune.Ergo linea wn, eft longitndine c&
menfurabilis inean ¢ per punctansg ducantar pa-
rallele lineis w ¢, Ay, lineend, s x,2 A Et paml]elogﬁmb
o 0 equale quadratum conftrunatur o v. parallelogram-
mo uerox x,equale quadrarum fimiliter ciftruarur y =,
¢ ita componantur uthnea wr, & linea v £ conficians
unam lineam reCtam.ergo ¢o linewov,r g Cificiunt una
¢o* eandem lineam,¢g* compleatur quadratii s =. Con
Jatex bis qua demiftrata funt in proximo thevremate
parallelogrammum u g effe proportionalirer medii in=
ter quadrata s 11w, €9 aquale parallelogramo «x ¢
lineam u £ pofSe faperficié v Modo fupereft ur demon-
Jtremus lineam u £ effebimediale primum : quonia li-
neaaeft longitudine incomsmenfurabilis lines « 4, ¢
linca «a eft commenfurabilielongitudine limee «¢. eff
i Y i
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ergolineaviclongitudine - [T
- - . . R " g »
incommenfurabilis linee |~ |?7] ¢ -

« g per 14. Et quoniam i ‘ '
nea aneft commenfurabi- o oo

; i

I Icijgi;udz:ﬂe linmuu t,eﬂ: _L;;x_ O - '
ergosotalineawslogitn- [ - || ||
dine commenfurabilisli- B .. 0 %2k

e yavigac wupn peetb.effansé linea axarionalis, er-
g0 #trague sunrrationalis. Er. quonians -linea'n e eft
longiendine incomméfurabilis inte « g.eft auteri linea
;d\vk‘nmmmﬁtmbila fongimdme:htriqfﬂe« ppns sergo-li-
pegwign funslongitndine incimenfundiles linee «c.
" ergolineanCianu s funt rationales potentia tantam o
menfurabiles. Quare urrungue parallelogrammi wn
mefkinediale pier 2.0, quare wprignequadrasun ¢ v,i,
ot cridmediale,exgo linegns it fant-medidles. Er quo-
nidfinéa eftlongirudme eomé” . LT
]hrdilu linex " s commé[urabile B .
off parallelogramic o parallelo-q; .~ _» I
Zrammoyxper. 1.6.¢9* 10 buins;. | e
boceft quadratum «v quadrato
vw, hoc eft quadratum lineeus,
yaddmto binez 1, quare linee A
k1§ fins potentia comenfurabiles.Et quonidlinea.nx
eftlongitudine inciméfrabilis linee « 2.féd linea .+ eft
longitudine ciméfurabilis linee wx,linea uerovaeftli-
Zitudine commenfurabilis linee+ 3.eft ergo linea anin-
commenfurabilis longitudine lines < per corollarium
14 theoremazis. Quare ¢o* parallelogrammis « ¢ eft in-
. commen-
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commenfurabile parallelogrammo s hocéft quadra-
tum 1 parallelogramo u e.hoceftlineaor lines ve, hoe
eftlincaprlines s eft longitudine incommenfirabily:
Ergo lines uv,0 £ funt potentiu tantnm commenfirabi-
les.Sed modo probatis eft eafdem effe mediales, ergo li-
nea ur,v§ funt mediales potentia tantum commen/u-
rabiles.Dico praterea eas contineve fupevficsem tatio=
nalem. Cum enim linea s A fit longitudine cmenfura=

“bilis uerique o p,u QB ergo linea + longitudine com-
menfurabilis linet « x quz eft eqisalis lines « ¢.Eff anté
ntraque lineas 2,ux rationalis.ergo parallelogrammi
A eft rationale per 20 buitis,hoc eft ei aquale paralle-
logrammum u p.Sed parallelogrammaum u ¢ eft conten-

. v .

tum ex lineis ur, £. Ergo per 37 linea ugéft bimiediale
primam quod demonfirandum erar. “
" Quinquagefimum{extum Tht:o;cma.
: » ST o
Si fuperficies contineatur ex rationali & binamio
tertio, linea. qua illam {upexficiem poteft , eft ir-
rationalis quz dicitur bimediale fecundum.
Superficies ensm « By & contineatur ex rationali « 8 ¢o*
binomio tertio linea « A, qua fit dinifain fia nomindin
punclos, quorum mains nomen fis linea «s. Dico lined.
que poteft fuperficiem a y effe irrationalem #ocata bi- ..
mediale fecundum.Sit enim eadem conftrultio figura-
rum quz in proximis theoremanbus. Quoniam linea
« A cft binomium tertiié lines a s,5 o funt rationales po-
tentia tantum comméfurabiles , ¢ linea w<plus poreft
quamlinta < a qnddrato linea fibi longitudine com-

v
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méfurabilis , & neusralineari’ " 3
« s acftlongitudime comméfiu- )\ . o] 6 1€ &
rabilis linox « 8,Sicus in fupe- |
rioribus eft demonfiratis,ira bic |
demonftraripotestlined u g pof-

 Jefuperficit wy, e limeas wrpf | | |
effe mediales potentia tantiics- 6, & % My
menfurabilesitaque lineamuf 71~ — %
effe compofitaex lineis mediali- »
bus potentia tantum commenfi
ralibus.Reftar demonftrandum
eandem lineam u £ effe bimedia-
le fecundum,quoniam linea « 4
eftlongituding incomméfurabilis lines x 8,hoc st lines
ex. ﬁﬂinei « A o5t commefurabibs ligitddine. lines 2
Eftergolinea«l logitudine incomméfurabilis linex v x.
ergolineags,ex fant rationales, quia ex hypothefs fi-
neaw Aest rationalis,cuilinea 7 « eft commenfurabiim.i
Ergolineey s x funt vationales potétia tantum com:
menfurabiles. ergo parallelogrammum «n St mediale
per 22.hoc estparallelogrammum u g, quod continetnr
ex Lincis v, §.Ergo lined,uf-es“?ﬁémedtdkﬁmndum._

Qtlinquagcﬁmumfeptimum Theorema.

I R

- °

Sifuperficies continegtur, &x 'rationali & binomio
quarto,linea potens fuperficiem illam eftirratio-
nalis, qua dicitur maior. _

Superficies « y contineatuy ex lined rationali « 6,¢9° bino~
mio gaarto,linea' # digifa in fué noming in panétos,

- . . e
Jrgs
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/z'té; mains nomen « . Dico lineam qﬁi Pom’! ﬁ;ppﬁJ
ciem u y effe irrationalé eam , que dicitur maior. Cum
enim linea « A fit binomium f
qguartam , ergo linex w0t LI
Junt rationales potentia tan- |
tum commenfurabiles: ¢g li-
neawsplus poseft quam linea |
vAquadrato line fibi incom L

menfurabilis longitudine: ¢ p! o
linea s estlongitudine com-~ 7 *
méfurabilis rationali «C.Se-- |~ - & g

cetur linea A bifaria ¢0° 2- -
qualiterinpuncho e feci- | . |} .
dum lineamas quadrato li- . | B
nex Z¢7a4le' applicetur pa- RS
rallelogrammum ex a i v.Ergolinea wx eftincommé-
furabilis longisudne linexx per fecundam partem 19
thearematis. Ducantur adlineam « ¢ paralleley,x,
¢, ¢ frant catera ut in [uperioribus. conflat lineam
wtpoffe fuperficiem ay. Nunc demiftremss illam linez
u £ effe irrationalem,que maior dicisur.Cam enim li-
nea it incommenfurabilis longitndine linea .. ergo
etiam erit pamllelofmmmﬁ « 8 incommenfurabile pa-
rallelogramme wx,boc eft quadratume quadratora.
ergolinex ur,n§ funt potentia incommenfurabiles. Et
quonid linea «« et longitudine comenfurabilis ratio-
nali « C,id eft per pofirioné, parallelogrammii «xeft ra
tionale per 20.ergo ¢5* compofitii ex qhadratis illi &~
qualibus, nempe s 1,1z,q44 [ups quadrasa lineari s,

e o

AN
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v§,erit fimiliter rationale.cr '
quoniam linea «aest longith o ———7 e 8 &
dine incommenfurabilis linee
« 8, boc eﬂ lineg «x: ¢ linea -
« A ¢ft commenfiur abilis longi-
tudine line# &:Ergo linea «3

L |
cf?longimdme incommenfi- ﬂ - RPN ”7
rabilis linea « x.ergo paralle-
logrammii «x eft mediale;hoc  p A 2

eftug,contétum ex limeis uy,
vf.ergo linec wryv § funt poten
tia incommenfarabiles confi-
cientes compofith ex qhadra- |
tis ipfarum rationale:parallelogrammim uero ex ipfis
mediale.ergosota linea uf eftirrationalis qua dicitur
linea masor , ¢ porest fuperficiem uy quod demon«
frrandumeras. ' - ‘

Quinquagefimumoc&tauum Theorema.

Si fuperficies contineatur ex rationali & binomio
quinto,linea qua illam fuperficiem potett, eft ir-
rationalis,que dicitur potes rationale & mediale.

Superficies « y contineatur <
exvationalt « ¢ @'.bqu‘.-:,;ﬁ
mio quinto,linea « & dii® | _

Jain [uanomina inpsn= 1 e

)

o o

'7!
s
-

g &

&os,itaut mainspomen |
ﬁt«“D .- - o

seft fuperficiemi

&po-
&« B
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effe irrationalem,quz dicitur poten s vationale ¢ me-
diale. Stnt enim eadem conftructiones qua in precedé-
ti.Conflat lineam que poteft faperficiem « y effé 1 £. De-
monftremus sllam lineam u ,¢fJe lineam potentem ra-
tionale ¢'5 mediale. Cum enim linea ax fit incommen-
Jurabilis longitudine lineans, eft etiam incommenfura-
bile pamﬂe[ogmmmum «d Pamﬂelogrémmo i, boceft

quadratii linea u v,quodeﬂqua- w . p =
dratii vy quadrato linearf,quod . ‘

est quadrati v, Ergo linee uv 4 R &
v{funt potentia incommenfura- |

biles. Bt quonidlinea w mefbbi- .. <4
nomium 7uimﬁ,tﬁé,~ﬁ:imeiw3? SRR R
nomélineacaillabmeaaeffls-  °

Zitudine cimenfurabilss rationali « 8.Sed linea x o eft
longitudine incommenfurabilis linea s £.Ergo lin:a u s
estlongitudine incomméfurabilis rationali « ¢.ergo li-
nes « B,as funt rationales porentia tantum commen|u
rabiles. ergo parallelogrammum. u x,e5t mediale hoc eft
compofitum ex quadmri; linearum w1, §. Et quoniam
¢t commenfurabilis longitudine linea 4 linee « 8, hoc
estline un.fed linea« a et commenfurabulis longitndi
ne line 2. Ergo €9 inea g eftlongurudine comméfu-
rabilis lineg wx, ¢ ineasx eft rationalis.evgo ¢ pa-
rallelogrammii « erit rationale per 20.hoceft paral-
lelogrammum u ¢ quod consinetur ex lineis vy £.Ergo
illelines u v, § fune potétia :incimenfurabiles cificien-
ses.compofstam éx quadratis ipfarnm mediale:paralle-
legrammum uerd ex spfis rationale Ergotota linea ¢
_. Z ij
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estirrationalis,qua dicitur potés rationale ¢g mediale:

¢ poreft fuperficiem «y. quod demonfirandum erac.

Quinquagefimumnonum Theorema.

Si fuperficies contineatur ex rationali & binomio
{exto,linea qua illam fuperficiem poteft eftirra-
tionalis,qua dicitur potens duo medialia.

Superficies « 8y 4, contineatur ex
rationalt « ¢,¢5° binorio fexto. o vl
linea « & dinifa in fhasmowwimi cp-” - <f -
in puncto sita ut mains illins |
noméfit . dicolined quz po- t
seftfuperficiem wyeffeirrasio- | | | | -}

. “"j"“’”‘ S ~_o“ X N
Brilom > wpinsantf o

nalem eam,que dici
duo medialia.Sint R
confiructiones qu in praceden
tibwus-Manifeftumestlinedqua
porest fuperficiem wvy effé lined
1 £,¢7 lineam w1 effe incommen . b

furabilem porentialinee ri:¢ ¢ *
quoniam estincomméfurabilis longitudine linea «+ li-
nee« . ergo linexille ws,u ¢ fant rationales potentia
tantum comméfurabiles. Exgo parallelogrammum  x,
boc est compofizum ex qyaj;atis linearum wy, v ¢ it
mediale Rur[us cum lineas A fit incomméfurabilis lon-
girudme lines o ¢ ergo etiam incommenfurabilis longi..
tudine erit linea «Q lineg « x. Ergo mediale evit paralg}:—
logrammum «Mshac estu ¢ guod cotinesur ex ur,r§.Ee
quoniam est langitudine incommefirabilis linea ws li-
o nea

»
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nex v 2.ergo etiam pamllelogrammum % x eritincom-
menfuravile ]mmllelogramo «A.Sed pdrallelogrammu
wx et aquale com]loﬁto ex quadmm linearum w1
parallelogrammii uero« s St equale i quodfirex v,

v£.Ergoco [of itum ex quadratis linearid wr,v £ e5tin-
comméfurabile e quodfit ex u r,r{,q/lg, mediale utri-
que:¢glinek ur § fant potentia mcamenﬁ{mbtle:.ﬁr-
go toralinea n estporens duo medialia, ¢ j:oteﬂ f3-
© perficiem ay.quod demonftrandum. fuit. - Hic legitur
guoddam lemma,quod quia wifiom eitidem ciieo quod
poftponitur 39 theoremati, ideo pretermifimus. pre-
terea que bic afferrur illins demonftratioscum non [~
tzrfkcmt,ﬁqamore illa,que ¢ certifSima ey facillima
est, contenti fimus: hoc ipfam lemma perfecutus est
Cdmfdnw poftss. |
Sexagcﬁmum Theorema: % - o

andratum bmomq fecundum lineam rationa-
lem aPphcatu facitalteru latus bmomm primi.

Sitbinomium lineaw cdivifa , , ¢’
in fuanomina in picloy, + e
ita ut mains nomé fita y:
¢ proponatur linea ra-

» . . - . 4 v
tionalis linex Av: ¢&5* qlia~ & % /‘" q‘ 4

drato linex. o p qnale fé- ¢
cundam lineam s ap}wlz- |
cetar Pdmllelogramrmm T '
agulatus alternm faciés |
§ ¢ *

lineam Ax.Dico lincam An - - 7
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¢ffé binomiii. prmum. N& * & , e
fecundum lineam asqua-
dratolinezay aqualeap- . . . -
ﬂzféc:ur parallelogrammis '

icesur paraleiogrammi o lv s
Ad.guadraro autem lince : s

8 eqaale applicesur pa- .1
rallelogrammumx ARefi- | -

duum ergo,nempeidquod | - 1| |
fibicxlineicuyypefre- L L1 | i
ytﬁfeler:ﬁd@»ﬂéfze_licerm PTERelt J
’ rallélogra_mmo w.Secetur hnea unbifarid ¢7 aqua-
lirerin pantlor.cy ducarur linea v ¢ parallela nerig; l1-
nearnm u An . Vieramuis ergo parallelogrammori wf,

1 g eft aqualeei quod fit femel ex lineis wy yy €. Et qno-
niam lined « & eft binomium dinifa in fua nomina 1n
punctoy.ergolinea ay,y & funt rationales porétia tan
tum cqmmen/[;}‘a'b'ife}.'E}go"g‘h’}ide'm linearum e y,y 8
fant ranonala,idedque cimenfurabilia’inter fe.quare
¢ compofitum ex sllis quadratss linearum avy;y 8 est
commenfurabile fingulis quadratis lineari « y,x€.pér..
16.Ergo compofitum ex quadratis linearumi « v,y B ¢St
rationale. et autem aquale parallelogrammo an.ergh
o parallelogrammum a & estrationale,¢o fecundum
Lineam rationalem applicaturavErgolinea i eft ya-
tionalis ¢y longitudine comenfurabilis linea a«per 1.
Rurfies quoniam lines » v,y B Junt.rationales poténtia
tantum comméfurabiles: ergo idquqdﬁt’ék £x & viy £
nempe parallelogrammum p et mediale per 23.¢9+il
ludparallelogrammum u applicasut’ feckdum ratio-
o nalem

-



"LIBER. X. . . : 83
nalem u.eftergo linea iivationalis ¢ intomr}zenﬁ;-
“rabilis longitudme lines u A, hoc eftlines ac. Eftantem
-¢o* linea au rationalis ¢5* longitndine commenfurabi-
~lss lineg 2. Eft ergo'lm'e."z A plined g n‘longimdine inco

menfurabilis. Sunt antem ambe rationales.funt érgo
lines A y,unrationales potentiatantum commenfura-

biles.Ergo linea ax eﬂ_bin_omz't)m.Demqnﬂremw pre=
“tereaillam effe binomium primum. Nam cum guadra-

sorum linearum « v,y € fit proportionaliter medium pa
rallelogrammumex ayy 8 per lemmapofitum poft s3.

'Ergo etiam parallelogrammorunta4,x A,proportiona- -

liter medium erit Pamllelbgmmmmh wf,quia fingula
[ingulis funt equalia.Eft ergo ficut parallelogrammum
Avadptitapfadxahoceft ficur linea #x ad lineam
unitalineauradlineamun.Ergoquadratsim linee py
est aquale parallelogrammo ex 2 x,u x.Et qionid qua-
dratum linee « y eft comenfurabile quadrato inez v ¢
ergo ¢5* pardllelogrammum 4 ¢ eft comenfurabile pa-
rallelogrammo x n. Quare ¢y linea ax eStlongitudine
commenfurabilis linez x u per1.6.¢9° 10 huins. Et quo~.
niam quadrata lineariiay,y B fint maiora eo quod fir
bis ex «y,y & per lemma pofitii poft 39.ergo ¢ paral-
lelogrammii an eft maius parallelogrammo 7. Qua-
re ¢ linea Au eStmaior linea 1w per.1.6.Ez eft aquale
Pamllelogidmmii ex' A x;x u qhadrato linex ur hocest
uaree parti quadratilines un,quialinea ux dinifa eft
Ziﬁzriam ¢’ 2qudliter in punctor,¢o eft linea ax lon-~
gitudine commenfurabilis lines x . Ergo per 18.linea
& uplus poreft quam lsnea ux quadraso linee fibi lon-
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gitudine commenflrabilis.Sunt antem ¢5° linee A ,un
rationales potentia tantum commenfurabiles,¢o* linea
A, quse eft mains nomen,eft longimdine commenfura~

- biljs propofite linee rationali A s.Ergolinea an eft bi=
nomium primum.quod demonftrandum erat.

- Sexagelimumprimum Theorema.

Quiadracuim bimedialis primi fecundum rationa-
nalem lincam'iipplica.mm facit alterum latus bi-
nomium fecundum. -
Sit bimediale primum lineaw o - -, g

diuifain [uanomina in pun- " v
¢to y,quoram mains nomé fit,
* .7 proponarur linea ra= do—i
Ftionalis As.fecandis.quam ap~ '

plicetur aquale quadrato li-

nee a s parallelogrammii a2
faciens alterum latus lineam .
an: dicolinedan effe binomin ~ _
fecundum Sint enim eadem conflructiones que in pro-
ximo theoremate,quoniam bimediale primum diuifum
¢ft in fua nomina in punto y.Quadrasalinearum,u y,
y 8 funt medialia.ergo parallelogrammum ax efterid
mediale.Eft ergoratiopalis linea A u; €9 incommenfi-
vapilis longitudne line 4 per 2 3. Rurfus quoniam id
quodfit bis ex a v,y & eft rasionale,etiam parallelogra-
mum u yeric rationale.Ergolinea ux off rationalis ¢
longitudine commenfurabuis inee u s,bioc eft linee as.
ergo linea Aueftlongutudine incommenfurabily linee
“y

€ 0 A ?, S
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R 3,0 funt rationales: ergo lined A p,ux funt rationa-
les potentia tantum commenfarabiles. ergo linea Aueft
binomium. demonftremus illam effe binomium fecun-
dum.Quoniam quadrata lincarum « v,y & funt maio-
ra.co quod ﬁtlln'.r ex ay,y B.erit ergo parallelogmmmic'
AN maius parallelogramo u 2. quare ¢o* linea 4 u ma-
ior linea un.¢9* quoniam quadratam lines o  eft com-
menfurabile quadraro lineay ¢, etiam parallelogram-
mum 24 erie comenfurabile parallelogrammo x \-qua-
re ¢ linea Ax erit commenfurabilss longitudine linee
xu:¢y eft parallelogrammii ex # x,x u aquale quadra-
to line wr,hoc eft quarte parts quadrati linea 1ou.Er-
go linea au plus poreft qudm lmea px, quadraro linee
Jibi commenfurabilis longitadine per18.¢o* eft linea un
longitudine commenfurabilss linea rationali s, ergo b
nea Aneft binomium fecundum. o
Sexagefimumfecundum Theorema.
Quadrarum bimedialis fecundi fecundum rationa
lem applicatd,facit alteralatus binomid tertia.
Sit bimediale fecundum lincawe > B
dinifa in [ua nomina in pun- I
o yrita ue maius noméfiras.
Sitg rationalis A« fecundum & ———
guam quadratolines « p -
guale applicesur parallelogra
mum A%, faciés alternm latwus
lineam ax.dico lineam aneffe
binomium tertiam. Sintepim - T 5

x| > |7 »
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eadem conftrutiones,qua in > B
fzmcedemibm‘, quoniam linea :
« 8 eft bimediale fecundit,di-
uifum in puncloy infuanoms °
na. ergo ¢ copofivii ex qua-
dratss linearum o y,y € eft me-
diale,eftgue 2quale parallelo- |
grammo AN ergo ¢ AA erit | T E g
medsale.ergo linea au. erit ra
tionalisgs longitudine incomméﬁrahli& linex as per
23.Eadem ratsone ¢ linea unerit vationalis ¢o* lon-
gitudine incoméfurabilys ez u a,hoc eft linee Av.ergo
utraque linearnm & u,uw est rationalis ¢o* incommen-
furabilss longitudine lines a«. Bt quoniam eft incom-
menfurabilis longitadine linea iy linea v 8:¢5 ficut li-
nea uyad lineam v pyita ¢o° guadmmm lineg wy ad
Parallelggrmmii exa v,y 8 per1.6. Ergo ¢ quadra-
tum lines « y erit incommenfurabile parallelogrammo
‘ex wy,v6.Quare ¢ compofitum ex quadratis linearss
a Y,y B ¢ft incimenfurabile ei guod fit bis ex « v,y 8, hoc
eft Famllelogrammum # a,parallelogrammo u 3. Qua-
re ¢g* linea au eritincommenfurabilis longitudine -
nes un. Sunt auté amba rarionales. tora ergolinea an
eft binomium.Demonftrandum eft praterea illam effé
* binomium tervum.quemadmodam in [uperioribus ita
hic cicludemus lineam A v effe maiovem linea ux, efSé-
guelineam ax longirudine comméfurabilem linea x u,
¢ffe etiam parallelogrammum ex ax,ux #quale qua-
drato lineq# v.ergo-¢o lined a uplus: poffe quamlinca
' ru

e
-

+
9




LIBER X. 90

unquadraro linee fibs commenfurabilss longirudine: ¢
neutra ex A u,un eff longimdine commenfurabilis linee
as.ergo linea aweft binomium tertium.

Scxagcﬁmumtcrtium Theorema.

Quadratum linez maioris fecundum lineam ra-
stionalem applicatum, facit alterum latus bino-
mium quartum.

Sit lineamaior « ¢ dinifain fano-
mina in panctoy,ita nt mains no
men fit ay,fitg; vationalis as, ¢o°

fecundum lineam A« quadrasedi ®pei—
nee « C #quale applicernr paral-
lelogrammum 2 4 faciens alteri
latus an.dicolineam aneffe bino
mium quartum.Sint eadem con L -
Jtrultiones quain pracedétibus. £ 3
¢ quoniam linea « B eft linea maior diuifa in fua no=
mina in puntlo y,linet ay,y 8 funt porentia incommen
furabiles, conficientes compofitum ex qu_adrati: ipfari
yationale:id uero 7aod fit ex ipfis, mediale. Cum iguur
compofitum ex quadrasis linearumay, y S fit rationa=
le:ergo ¢ parallelogramic A nerit rationale. ergo ¢5°
linea & p erit rationalis ¢y longitndine commenfurabi-
lis linea a«Rurfis camid quod it bis ex w v,y &, hocest
parallelogmmmum ufit mediale, o fecidum lineam
vationalem u A fit applicati : ergo ¢o* linea unerit ra-
tionalis,¢s* longitudine incomenfurabilis lineg & «. er-
£o ¢ linea auerit longitudine incommenfurabili li-
S AA jj

) ad
'
<
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nes un.ergolinea Auunfintra-
tionales potentia rantum commé
farabiles. ergolinea Axerit bino
mium.Demonfbrandum efpillam & ——— =22
praerea effé binomium quartii
fimiliter,utin pracedentibus con
cludetur lineam A effé maiorem ‘ .
li'nea BN, Cu'm z;gitt:r guaflratum : TEEY
lines av fit incoméfurabile qua-
drato linea yC.ergo ¢5 parallelogrammum a4 erit in-
comméfurabile parallelogrammo xa. Quare ¢o* linea
A erit longitudine incommen(urabilis line x u. Ergo
per 19.linea & u plus poteft,quam linea uu quadrato li-
ne fibi longitudine incomenfurabilis:funtg; lines au,
'ww rationales potentia tantum commenfarabiles, ¢o li
nea Aulongitudine commen(urabilis line propofirara
sionali A. ergo tota linea a erit binominm quartum.

| Scxagcﬁmumquartum Theorema.

y 8

Quadratum linez potétis rationale & mediale fe-

cundum rationalem applicatum, facit alterum la
tus binomium quintum.

Sit linea potens rationale ¢o* mediale « ¢ duutfain fua no-
mina in.puncToy,ita ut mains nomen fit wy:fitq; ratio-
nalis A, ¢o° feciidum lineam A« qaadrato line « € 2-
quale applicerur parallelogrammum a g faciens alteris
Latws linei an. dico lineam a wefJe binomium quintum.
Sint eadem conftructiones qua in PmcedemiZw; Cum
igitur linea u g fit posés rationale ¢ mediale dinifa in

fis.
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fuanominainpiscto ylincaay, »___ _r B
B funt potentia incommenfi- ,
rabiles,conficientescompofitum [ 1| n lv o

ex quadratis ipfarum, mediale: |
id uero quod fit ex ipfis,ratio- |
- male. Cum igitur compofiti ex
-quadratis linearum o v,y B fit
mediale,ergo Para”elogmmmii '
Aneritetiam mediale.quare li- ¢ #2583
nea A uerit rationalis longitudine incomméfurabilis li-
nex Ao Rurfus cum id quod fit bis ex w v,y Cfit rationa-
le;hoc eft parallelogrammii u %.ergo lineauerit ratio-
nalis longitudine comméfurabilislinee as. Igitur linea
‘A ueftlongitudine incomméfurabilis lines yx. Ergo li-
nex A u,unerunt rationales potentia tantum commen-
Jurabiles. exgo totalinea Axerit binomik.dico prererea
illam effé binomium quintis.Similiter enim demonftra-
bitur parallelogrammis ex Axx p.¢ffe aquale quadra-
to lines u1,¢9* lineam ax effe Iangz’mdme incommenyau
rabilé linea x .Ergo per 19.linea & u plus poteft quam
linea unquadraro linea fibi longitudine incommenfs-
rabilis;funtZ; linea 2 u,un rationales potentia tantum
coméfurabiles,eftg; minor linea ux longirudine coméfin
rabilislinet a.ergo totalinea An erit binomii quintis.

Scxagcﬁmumqui’ntum Theorema.

" Quadratum linez potentis duo medialia fecundi
rationalem applicatum,facit alterum latus bino~
mium fextum.. C _

T AA i
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Sitlinea potens duo medialia « & o > &
diuifain [ua nominain puntto .
v.fitg; linea rarionalss avfecun- I el

dum quam quadrato lineg « 8|
aquale applicernr parallelogri- i
mum A} faciés alterit latus An. t
dicolined A effé binomii [ex-
tum.Sint eadem conftrulhiones ,
que in pracedentibus.quoniam * ex &
linea « Ceft porens duo mediala dinifa in fua nomina
in puncto vy ficut in cateris ditum eft, urriique paralle-
logrammum an,u3 eft mediale, ¢ fecundum linedra-
tionalem av applicantur. ergo utraque linea A p,un est
rationalys ¢7 longitudine incommenfurabilis linex a .
Et quoniam compofitum ex.Z:adrati; limearic xy,v 8
eftincoméfurabile i quod fit bis ex «y,y €.Ergo ¢5* pa-
rallelogrammum ax eft incommenfurabile parallelo-
grammo ul. ergo linea An eﬁlongitudine incommé|i-
vabilislineg ux. ergolinea au, unfunt rationales poté-
tia tantum comméfurabiles. ergo linea & n eft binomii,

dico praterea illam effe binomuum fextum. Quemad-
modum enim in ceteris eft demonfbratum, ita bic etiam
demonfiretur parallelogrammum ex 4 xx p ¢ffe 2qna-
le quadratolines ur, lineam; a x effé longitudine incé
menﬁmédem lineg x w,itague per 19.lineam & u plﬂ«.f

Poffe guam linea un quadrato lines fibi incommenfi-

vabilis longitudine.[ed nentralinearum a pyp x eft lon-
gitudine commenfurabilis linex rationals Av.ergo rota

linea aneft binominm fextum.

Sexa-
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Sexagefimumfextum Theorcma.

o

Linealongitudine commenfurabilis binomio eft,
& ipfa binomium eiufdem ordinis.

Sit binominm linea a g,fit; eilon-
gitudine commenfurabilis linea PARIN
y . dico lineam v aeffe eriam bi " —
nomium eiufdem ordinis,cuius eft ¢o* linea « ¢.cis enim
linea « g fi binomium, dinidatur in fua nommna in pun
o, fieg; mains nomé « v.Ergo lineg ws,u 8 funt ratio-
nales porentia tantum commenfurabiles.fiarg; ficus li-
nea « ¢ adlineam y Ajitalinea w ad lineam v per 2.
6.Ergo g refiduasCcirefiduamy a erit ficut tota li-
nea a pad rotam linedy aper1o.s.Sed linea « ¢ eft lon-

gitadine comméfurabilis linea y 4. ergo etiam erit lon-
gitudine commenfurabilis inea w o linea :¢ lineave
linea 3 Aper10 huins. Sunt antem lines <\ 8 rationa-
les. ﬁmt ergo etiam rationales linee v 2,2 A.Et quoniam-'
eft ficut linea as ad lineam y g italinea « ¢ ad linea g A,
permutataergo proportione ficut linea ««ad linedc,
ita lineay g adlineam Q a,fedlinet w0 8 funt potentia
tantum commenfurabiles.ergo ¢g linex y 3,1 A funt po
sentia tantum comméfurabiles per 10 huine. Sunt anté
¢ rationales:ergo linea tota v A est binomium.Dico
pratereaeffe binomium eiufdem ordinis cuins ¢ linea
« C.nam lineans plus poteft quam linea ¢ quadrato li
ne [ibi commenfurabilis longirudine, aut quadrato li-
nea fibi longitudine incomméfurabilis. Si primum plus
poteft guafatq linea fibi. longisudine commenfirabi-
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lis,ergo et lineay 2 plus poteris, . e

guam limea § &, quadrasolinee PR
fibi longitudine commenfurabi- ' AR
lis per 15 buins Et fiquidem linea a« eft longitudine com
menfurabilis linex propofita rationali: ergo linea?,
quz eft longitudine commenfurabilis linex averit in-
quam lineay? etiam longitudine commenfurabilss ei-
dem lines propofie rationali per 12 huins, ob eamgue
caufam utraque linea « g,y A ¢ft binomis primum,hoc
eft utraque erst einfdem ordinis. Siuero inea « g cft lon
gitudine commenfurabulis line propofita rationali,er~
golineaza,qus eft longitudine commenfurabilss linee
« 8, erit etiam longitudine commenfurabilis linex pro-
pofire rdtiond[i,ofeamé; caufam erit utraque binomitk
Jecundum,boc eft usraque eiufdem ordinis.Si uero nes-
tra linearum a v g eft longitudine cimenfurabilis pro-
pofitarationali,nentra esam linearum y 3, A erit eidé
propofica linez rationali commenfurabilis longitndine
periabuins: ficergo urraque linea erit binomiuni ter-
tium.Quod i linea u« plus poteft, quam linea « 8 qua-
drato linea fibi longitudine incomméfurabilis,ergo ¢o*
lineay g plus poteric quam linea 2 #, quadrato linea fs-
bi longitudine incimenfurabilu per 15 huins. Et fi qui-
dem linea o ft longieudine commenfurabulis propofize
rarionali, ¢o linea L erit eidem rationali longitudine
commenfiurabilis:tunc erit utraque binominm quarti,
Quod fi linea « g fuerit rationals commenfurabilis lon=
Zitudine, ¢ lineay aerit eidem longitudine commen(is
rabilis: erigue bhoc modo traque L%n,bmium-_quin;um,

Quid
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Quod fineutra linearum « « s B fuerit rationali com-
menfurabilis longitudine,neutra etiam v, 4 erit eidé
commenfurabibs longitudine:eritg; utraque binomium
Jextum. Quare linea longitudine commenfurabilis bi-
nomio,eft etiam binominm esufdem ordinis.

Scxagcﬁmumfepdmum Theorema.

Linea longitudine commenfurabilis alteri bime-
dialium,eft & ipfa bimedialc etii eiufdé ordinis.
Sit bimedsiale linea « g:eidem fit alia , , 5
coméfurabilis ligitadine y a. dico =, T
lineam yaeffe etiabimediale einf~ * .
dem ordinis,cuins ¢ linea « €. Dinidatar linea « ¢ in
fisa nominain puntto s, fiarg; ficut linea o ¢ ad lineam
yita lineaw s adlineam y L:refidua ergo linea  p erit
ad lineam? & ficut tota linea u g adtotam vy #: fed li-
nea & eft longitudine commenfurabilis line y a. ergo
¢ linea as erit longitudine commenfurabilis linee v 2,
@0 linea s g linex 3 . Sunt anté linea x s.5 g mediales.
ergo ¢o linex y3,24 funt etid mediales per 2.4.Et quo-
niam eft ficut linea ws adlineam « g, italinea y3 ad li-
neam? .n:ﬁd linee ae i p  funt potentia tantum commé
Jurabiles,ergo ¢ lineay 2,2 4 funt posétia tantum ci-
menfurabiles.fedmodo probatum eft eas etiam efJe me-
diales,ergo tota lineay derit etid bimedrale:dico pre~
terea effe pimediale einfdé ordinis,cuins ¢ linea « g.
cum enim it ficut linea «« ad lined « ,ita linea yQ ad
lineam? : [itg; ficut lineay 2 ad lined 4 ita quadratis
linee v ad 2o parallelogrammum ex yi,2 aper 1.6,
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Ergo ficut linea a« adlineam « &,
ita quadratii ineay{ ad paralle-—
logrammii exy,2 4 per 11.5.Sed
ficut lineaw s ad lineam s g,ira quadratum linet « « ad
Pdmllelogrammﬁ ex as, s B,per 1.6.Ergo ficut quadra-
tum linea « « ad parallelogrammum ex as ¢ ita qua-
dratum lineg yg,ad Pczmllelogmmmum ex v, 2 per
1L.§. permutata ergo proportione ficut quadrati lines
«vad quadmmm lineyy, ita farallelogrammz? ex s,
vpBad parallelogmmmum ex y3,24: fed quadratum
lince « s eft commenfurabile quadraro lineayl, quia
modo probatum e[t lineas av, v effe commenfurabiles.
Ergo parallelogrammum ex as, s & erit commenfira-
bile parallelogrammo ex y 3,2 4. Siergo parallelogra-
mum ex asys € fiderit rationale,hoc eft fi linea « £ fuerit
bimediale primum,parallelogrammam quoqug ex v3,
¢ Aerit rationale, ergolineay & erit etia bimediale pri-
mum.Ss uero parallelogrammum ex v ¢ fueric me-
diale,hoc eft i linea ¢ fuerit bimediale [ecundum,eris
etiam parallelogrammum ex 2,2 A mediale. Ergo etid
lineay Aerit bimediale ecundit,quare ¢ amb e erunt
ciufdem ordinis,quod demonfirandum erat:hoc aurem
theorema 67.poteft uniuerfaliter concipi.linea comme-
[urabils alteri bimedialium longitudine ¢o* fententia
Siue fentétia tantum,eft ¢ ipfa bimediale, etiam einf-
dem ordinis , neque eo mnus uerum erit. quod ipfum,

etiam eadem uia demonflrabitur. - ‘

Sexagefimumoctauum Theorema.

Linea cémé(%rabilis linea maiori eft & ipfa maior.
Sit

€ 2
g &
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Sit linea maior « £ cui fit commenfurabilis linea a quo-
cunque modo,hoc eft fiue fit longitudine ¢5 potentia fi-
mul commenfurabilis, fine potentia tantum. Dico lined
y & effe etiam lines maioré. , - Y -
Diuidatur linea o Cin faano ", 2 N
mina in panto c,ﬁcmté; ce- " '
tera quemadmodum in fi- . e
perioribus. Et quonid eft fi- T
cut linea « 8 ad lineam ya: £ b Dy
ita ¢g linea avadlineam v¢,¢o linea« g ad linea 2 A.
ergo ficut linea we ad lineamy Liitalinea « ¢ adlineam
g a.fed linea « ¢ e5t commenfurabilis linee y 4. ergo ¢o°
linea wserit commenfurabily linee y,¢9 fimiliter li-
nea« ¢ linexy AEt quoniam estficut linea s ad lined
yhsitalineas ¢ ad linedy a.permutara ergo proportione
Sicut linea w ad lineam + g italinea 2 ad lineam 3 a,
ergo ficut quadratum limez e ad quadratam linea .,
ita quadratum lines v 2ad quadmtii linex L a,per 22,
6.Ergo per coniunttam proportioné(que probatur per
18.5. )ficut compofitum ex quadratis linearis wi & ad
quadratam linea B,ita compofitam ex quadratis li-
nearumy Add 7u4dratii linea a.Ergo per contra-
viam proportionem ficent quadrarum lines « g ad com-
pofitnm ex quadratss linearum ws,s 8ita 7uadrattm‘t
linex & ad compofitum ex quadratis linearum v 3,3 4.
Ergo permutata proportione frcut quddrfqmm linex« €
ad guadracan linex ¢ d,ita compofitum ex quadratis
linearum a5 8 ; dd compofirii ex 7uadr4tis linearum
v ASed quadratii lines « & st comméfurabile qua-
- BB i
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drato linee A, qaia .modo e . e
probatii eft lineas <,z 4 effe o Y
comenfurabiles: ergo ¢ co- T i
pofitum ex quadratis linea-

. . £ 6
THM ® 8 €Tt COmmE[uya- ' —
> 2 B

bile cipofito ex quadraris li-
nearum y3,2 A.Sed compofitum ex quadratis limearum
s, Ceff rationale per pofitionem. ergo ¢ compofiié
ex quadratis linearum v % aerit etiam rationale.Si-
cut antem linea v adlineam g ita lineay 2 ad lineam
g A.Sicut antem linea as ad lineam «6,iza quadratii li-
nes avadparallelogrammis ex a v B.ergo ficur linea
ytadlineam? d,ita quadratam lineg a s ad parallelo-
grammum ex as,s p.fed ficut lineay3 ad lineam L a,ita
guadmmm lineeyyad Pdmllelogmmmum exydM
ergo ficut quadratumline v ad parallelogrammi ex
wen Gita quadratiilinea vt ad parallelogrammum ex
7 &R A.ergo permutara proportione ficut quadraris li-
nee xvad quadmmm linee vy g,ita ]mrallelogrammﬁ'
ex 3,3 8 ad parallelogrammaum v 3,2 4.féd quadratic
lines w« eft commenfurabile quadrato linee y2, quia
modo probatum eft lineas w«,y 3 effe commenfurabiles,
ergo ¢ parallelogrammum ex as,« B evit commenfu-
rabile parallelogrammo exyiR a.fed parallelogram-
mii ex s & eft medsale per pofizionem. ergo ¢ paral
lelogrammii ex v3 , 24 erit etiam mediale per corolla-
rium 24.Sed(ut modo probatum est)ficut lineaws ad
lineam g,italineay{ad ineam a:linea autéaverat
per fuppofirionem potentia incomméfurabilis linee £,
: ergo.
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Ergo per 10 &7 linea v erit potentia incommenfuurabi
lislinex #. Ergo linea y 3,3 4 funt porentia incommen-
ﬁ:méz’le: conficientes compofitum ex quadratis ipfari
rationale:id uero quod fit ex ipfis mediale.ergo rota li-
neay Aerit linea maior per 39 huins. ergo linea commé
farabilis linex maiori erit ¢o ipfalinea maior. 1n hoc
theoremate 68 ideo perfequutinon fumus demonftra-
tioné Theonss, quia difficilior uifa eft,¢o" indz'gere lem -
mate ad id probandit,quod pro demonftrato fumit,illis
uerbis? netj s xpge b dgp 45 & B 435 7o dgp PR w18 B
Sexageimumnonum Theorema.

Linea comeéfurabilis line® potéti rationale & me-
diale,cft & ipfalinea potes rationale & mediale.

Sit linea potés rationale ¢7* me-

M B
diale « g,cui fit commen/i;.ra- 7 TS
bilislinea y . fincfit longitu- —

dine ¢o potentia fine potentiatantum commenfurabi-
ks: dico eriam y 4 effe lineam potentérationale ¢o* me-
diale.Diutdatur linea « g in fia nominain picto:fins
quoque exdem confirutiones qua in precedentibus. Si~

“militer demonftrabimus lineasy 1,2 4 ¢ff patentia inco
menfurabiles, ficwt fant lines « s« &£ : ¢ compofitii ex

 quadratis linearum s, g effe commen/hm[aile compo~
fitoex quadmn’s linearum 2,2 Nitem parallelgmm
mumrex wos effe commenfurabile ]mmllel‘ogmmmo
ex ¢ 12 A.Quare ¢ compofitum ex quadratis linearii
e Aerit etiam mediale , ficat compofitis ex quadra=
tis linearum ws,5G:itemparallelogrammum ex 3,14
T T o BB i
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erit etiam varionale ficu ¢o* parallelogrammii ex s,
s &. ergolinea y & erit etiam linea potens rationale ¢
mediale per 40.

Septuagefimum Theorema,

Linea commenfurabilis linez potenti duo media-
lia,eft & ipfa linea potens duo medialia.

Sit linea potens duo medialia «¢, ., . 5
eig; comenfurabilis lineay s fi- =, g &N
ue fitlongirudine ¢ poséria,fi- " “'
ue potentia tantum commenfirabilis : dico lineam v a
effe esiam lineam potentem duo medialia. Dinidarur li
neanC in[ua nomina in punclo v:fint quoque eadem
conftructiones qua in pracedentibus Similiter demon-
Jtrabimus lineas y 2,2 A effé potentia incommenfurabis
les, ¢ compofitum ex quadratis linearum w¢ € effe c8
menfurabile compofiro ex quadraris inearii 1,0 #: pa-
rallelogrammum nero ex s ¢ effé comméfaurabile pa-
rallelogmmmo ex Y.L . quare ¢g° compofitii ex'qtm-
dratis linearum v 3,2 A erit etiam mediale: ¢ [imiliter
parallelogmmmum exy 2, & erit mediale. Quod anté

~ compofitum ex quadratis linearum y L, & fic incommé
furabile parallelogramo qued fit ex v, 2 dojta proba-

tur.Cum fit enim ficut compofieum ex quadrans linea--
Y4m an € ad 7uadmtum lines a v ita compoficum ex
quadratis linearnm v, A ad quadratum lineey ¢(us
probasii eftin pracedentibus. Jergo permutasapropor-
tione, ficut compofitum ex quadratss lineari u<,s  ad
compofitum ex quadratis lincaram y 3,2 &yita quadra-
tum
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tum linet ws ad quadrarii inee y &fed in fuperioribus,
nempe in 68 theoremate probatum eft, ficut quadrasii
linea wead quadratam lineay 3, ita parallelogrammi
- ex wes Cad parallelogrammum ex y 4,2 A.Ergo ficur &
pofitnm ex quadratis linearum w5 ad compofitum
ex quadraris linearum v, aita parallelogrammum
exas,s Bad pamllel%mmmum exy .t Mergo permu
tata proportione ficut compofitum ex quadratis linea-
rum w8 ad parallelogrammum ex s, G,ita compo-~
Jitum ex quadraris linearumy2,2 A ad parallelogram-
mum ex y 8,2 A.Sed per fuppofitioné compofitii ex qua-
dratis linearum u <5 ¢ eft incommenfurabile parallelo-
Zrammo ex « 1 B.€rgo ¢9° compofitum ex quadratis li-
nearumy 3,3 4 eft incommenfurabile parallelogrammo
ex v ¢ AErgolineay aeft potens duo medialia.
Scholium.
Haltenus dictum eft de fenarijs [ex,quorum primus féna-
riws cotinet generationem linearum irrationalium per
compoﬁrionem:ﬁcundm dinifionem, nempe quodhe di:
uidantur in unico tantum Pun&‘o : tertius inuétionem
binomsorum,primi inquam.fecandi,tertij,quarti;quin-
ti ¢o* fexti,poft quem incipit quartus (enarins continés
differentiam linearum irrationalinminter (¢ Nam ex
#fu fingulorum binomiorum demonftrantur differen-
tiz irrationalinm. Quintus antem docet de applicatio-
nibus quadrarorum cuinfq; linea irrationalis, ex qua-
libus fcilicet irrationalibus fint latitudines cuinfque (u-
perficiei applicara. In fexto uerd fenario dicitur fingu-
las lineas fingulis irrationalibus commenfurabiles, effe.
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etiamip[as irrationales eiufdem [peciei. Mox uero dice
tur de feptimo [enario in quo reliqua ipfari rurfus in-
ter [ differétia dilucide pererallantur Exiftis etiam in
illis ipfis lineis irrationalibus proportionalitas arithme
tica. edque linea qua famitur media proportionaluer
[ecundum medietatem arithmeticam inter nomina cu-
iufque linea irrationalis fimiliter eft irrationalis eiufdé
fpeciei.Prius autem conflat proportionalitaré arithme-
tica inter illa nomina reperiri.Sit enim linea « £ que-
cunque ex dictis irrationalibus. uerbi gratia,fit bino-
mii, diuidamré,- in fua nomina in pantto vifitg; mains
nomé ay, de quoan— o & ¢ ¥ g
feratdr linea et #- ¢ o
qaalis minori nomi - ' ' ‘
ni, nempey g: diuidatur; lineay abifaria ¢» aquali-
ter inpuntto  manifeftum eft lineam « « effe aqnalem
linea « 8.Sit alterurri eari aqualis lineal wmanifeftic
eft,quanto differt linea « y d lineagn,tanto eandem li-
neam {xdifferre d lineay g.utrobique enim eft differen
tia a uel vy, quod eft propriis arithmetica proportio-
nalitatis.Conftat antem lineam { u effé commenfurabi-
lem longitudine linea « 8,quia eft eins dimidia quare
per 66 linea L x erir etiam binomium,eodémque modo
demonftrabitur de cateris irrationalibus. Totum hoc
Jeholium non reperiturin uctnflo.

Septuagefimumprimum Theorema..

Siduzx fuperficies rationalis & medialis fimul co-
ponancur,lipca quz totam {u Pcrﬁcicm com Poﬁ—
tam
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tam poteft, eft una ex quatuor irrationalibus, uel
ea que dicitur binomiu, uel bimediale primi,uel
linea maior, uellinea potés rationale & mediale.

Sint due fuperficies, altera ’ ¢ 8 x
rationalis « ¢, altera uero « y :
medsalis fit y #. Dico li- l ] t
neam potérem fuperficie | - 1 *
w &, effe uel binomus, wel |
bimediale primit,uel li-

neammaioremuel lined - B &L ¥ v
potentem rasionale ¢5° mediale. Nam [uperficies « B,eft
uel maior uel minor fuperficie y a: na 2quales effe nul-
Jo modo poffunt, ci alia fi rationalss, alia uero media-
lis. Sit prws ea maior: proponatsirq; linea rationalis 3,
Jecundii quam aquals fuperficiei « g,applicetur fuper=
ficies parallelogramma veftangala w,faciens alterum
latsis voifuperficiei antem v & aqualss fecundum eandé
lineam 2, boceft fecidum lineam 6 x applicetur paral-
lelogrammam b 1.faciens alterum latus 4 x.Cum fuper-
Jicies w 8 firvationalis , etid parallelogrammam v erit
rationale:ergo ¢5* linea 4 erit rationalis ¢o* longituds
ne commen(arabilis linea « per 21. Rurfus eadem ra-
tione linea 8 x evit rationalis ¢'o* longitudine incommé-
firabilis lines « per 23.¢5* quoniam [uperficies « 6 eft
rationalis, [uperficies uero v & eft medialis, [aperficies
« &,hoc eft parallelogramum sv, eft incomenfurabile fi-
perficieiy achoceft parallelogramo 91, Ergo per1.6 ¢
10.huius linea v eft longitudine incommenfurabilis li~

nexd xiergolinea 8,0 x funt rationales potétia tantum
N cC

L
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comenfurabiles. ergo to- : 8 x
ta lineas x cﬁbmor.mu fI’ ® r_ |
uifum in [ua nomina in |
pistton fed fuperficies « ¢
eft maior faperficie y &,
hoc eft parallelogrammii |
ft pavallelogr am

«u parallelogrammo ..
ergo linea « 4 eft maior linea d x.fed linea « 4 plus poteft
guam linea d x,uel quadrato linea f1bi commenfurabi-
lis longitudine,uel quadrato lines fibi longitadine inci
méfurabilis Priwes antem pofSis plus ea quadrato line
fibi commenfurabilis:eft autem linea « 4 longitudine co-
mé[urabilis linea rationali<3,(ut modo Frqbdmm eft)
ergo lined «x ¢ft binomii primum.Ergo per 54 imeapo
tens [uperficiem s eft binominm,quare ¢z linea porens
[uperficiem a & eft binomium. Sed fecundo loco linea + 0
plus pofSis quam linea 8 v, quadrato linea fibi longitudi
ne incommen(urabilis:firg; mains nomen linea ¢ com-
menfurabile longitudine linez rationalisz, ergo linea
sueft binomium quartum.fedlinea 2 eft rationalss,er-
gopers7 lincaporés fuperficié <1, eft linea masor:qua-
re ¢g lincapotens fuperficiem u #,¢ft linea maior.Rur-
[is [uperficies « g,que eft rationalis.fir minor fuperficie
yMque eft medialis,hoc eft parallelogrammum «x pa-
rallelogrammo 01.Quare ¢5* linea ¢ erit minor linea
¢ x:linea nero x plus poreft quam linea b, uel quadra-
10 linea fibi longitudine coméfurabilss, uel quadrato li-
nea fibi longisudine incomméfurabilss. Prins poft plus
“ea quadrato linea fibilongirudine commenfurabils, eft
autem
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auté minws nomen,nempe 4 t 0 &
comenfurabile longieudinera £—2
teonali linew rationali « ¢, ut-
modo probatum eft: ergo li-
nea s x eft binomii fecundum.
Ergoper 5 linea potens pa- ¢ sfTT v
rallelogrammii i, boceftpa- o
rallelogrammum o a,cft bimediale primi. Sed linea s x
plus pofSic quam linca « 6 quadrato line fibs longitudi
ne incommenfurabilis: fitg; minus nomé « 4 commenfis~
rabile longitudine lines rationali 2, ergo linea s xeftbi
nomium quintum. ergo per 58 linea potens parallelo-
grammum s, hoc eft es equale « 2,erit linea potens ra-
tionale ¢ mediale. Ergo fi dua fuperficies rationalis
¢ medialis ¢oec.

Septuagefi mumfecundum Theorema.

Si duz fuperficies mediales incommenfurabiles fi-
mul componantur, fiunt reliquz duz linez irra-
tionales, uel bimediale fccun:}um,uel linea potés
duo medialia.

Componantur duc [uperfities e e o=
mediales incommenfisrabi -
les inter fe « £,y . dico li-
neam potentem [uperficiem
®d e/]ef uel bimediale fecun-

dumyucel lineam porenté duo :

medialia. Nafuperficiesug & 3 77

eft uel maior nel minor fuperficie.y A(2quales enim effe

| cC j

« ¥
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hullo modo foﬂ;mt,cum ﬁm £ 0 =
incommenfurabiles.)Siter-
Zoprius [uperficies « ¢ ma- r
ior fupe;ﬁa'e v, propona ~ |
turg; linea rationalis Jfe-
cundii quam aquale fuperfi
cieia g applicetur parallele- -~ P * e
grammum s, faciens alterum latws « o:fuperficiei nero
y Aapplicetur aquale parallelogrammum 8 1, faciens al
terum latus 0 w:¢g° quoniam straque fuperficies « 6y A
eft medialis : hoc eft utrisque parallelogrammum vx,41,
ergo utraque linea « 0,0 x eft rationalis ¢o* longirudine
incommenfurabilis linet « . Et quoniam [uperficies « &y
y &\ fnt incommenfurabiles,ergo eft etiam incommen-
Jurabile parallelogrammum «x parallelogrammo ¢ er
go ¢ lineq 8, 0 x,funt longitudine incomméfurabiles:
ergo [nt rationales potentia tantum commeé[urabiles,

B N T 1

Ergo lineas x,eft binomism: fimiliter autem ac in proa

ximo theoremate demonfbratur lineam « § effemaroréli
nead x,qualinead plus poteft,quam linea s xsuelqud-
drato lines fibi longitudine commenﬁ:mlvilb",uel qHa-

drato linea longitadine Jibi incommenfurabilis.PofSit

priws plus quadraro line fibi longitudine commenfa-
rabils: neutra antem linearid « 4,6 x eft longitudine ci-
menfurabilis lines rationalis L:ergo linea «x eft bino-
mium tertium.ergo per s6.linea potens parallelogram-
mum i hoc eft er aquale « & eft bimediale fecundii. Sed
linea «4 pofSit plus,quam linea o x quadrato lines fibi
longitudine incommenfurabilis, eft antem utraq; « 8,0 x

Iongima’ine

-

Fd
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Tlongitudine incommenflrabilis lines rationali +2: ergo
linea s x cft binomium fextum.Ergo per 59 linea potens
parallelogrammii « whoc eft « A eft linea potens duo me-
dialia.Eadem rationefs fuperficies « ¢ fuerit minor [i-
perficie y &, demonftrabimus lineam potentem fuperfi-
ciem u 4, ¢fJe nel bimediale ecundum nel lineam poten-
tem duamedialia.Ergo i dne fuperficies medidles ¢orc.
binomium ¢o catere confequentes.linea irrationales
neque [t cade cuni linea mediali,neque ipfa inter [6.
Nam guadrarum lines medialis applicatum [ecundig
lineam rationalem, facit alterum latus lineam ratio-
nalem,co longimdine incommen(furabilem line,fécis~
dum quam applicatur, hoc eft linea rationali per 23.
Quadratum nero binomsj [ecundum rationalem appli
catum, /‘Z:a't alrerum lazws binomiam prim‘um per éo.
Quadratum uero bimedialis primi fecundum rationa-
lem applicatum., facit alteram.latus binamis fecidum
per 61.Quadratum uero bimedialis fecunds fecandum
rationalem applicarum.facit alterum latus binominm.
tertium per 62.Quadratum uero linea maioris fecun-
dum rationalem applicarum,facit dlteram latus bino-
mium quartum per 63.Qauadrarum uero linea potentis
rationale ¢g* mediale fecidum rationalem applicati,.
facit alterum latus binomium quintum per 64. Qua-
dratum uero linea potentis duo medialia fecundum ra
tionalem applicatwm, facit alternm lazus binomii fex-
tum per 65. Cié jgicur dicta latera; que latitudines o~
eantur,differant, &7 a prima lasitndine quoniam est
rationalis,cum inter [¢ quoque differant, eo quia fine.
B CC ij
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binomia diuerforum ordinum': mansfeftum eft ipfas li-
neas wrrationales differentes effe inzer fe.

Secundus ordo 4lteritaﬁ}monu,gui eft -

de detrachone.
Principium [enariorum per detrathonem.
Septuagefimumtertium Theorema. * = »

Sidelinearationali detrahatur rationalis potentia
tantum commenfurabilis ipfi toti,refidua eft ir-
rationalis.Vocetur autem refiduum.

De rationali o g detrahatur ,, v s
rationals Cy,potétia satii ' ' !
commenfurabilis toti « 8.dico refiduam ay effeirratio

. malem,que nocetur refidanm. cum enim linea o g fit lé
Zitudineincimenfurabils linee 8 v.fit3; ficut linea u ¢
ad lincam 8 y,ita quadrars linez « p ad parallelogri-
mum ex a.6,C y:ergo quadratum lines « f erit incimen
Jarabileparallelogramo ex «.¢,6+v.fed quadrato linea
« & [unt.commenfurabilia quadratalinearis « 6,8y pev
16.Ergo quadrata linearii o g,y funt tncommenfiira=
bilia parallelogrammo ex o 8,8 v per 14. fed parallelo~
grammo ex « 8,8 'y comméfurabile eft ei quod fit bus ex
$,0y.Ergo quadrata linearum « g,¢y funt incommen
Jurabiliaeiquodfis bis ex « ¢,Cy.fed quadrata lineari
« 8,8y funt aqualia ei qnod fit bis ex « 6,87, qHd-
drato imee w vy, per 4.2. ergoid quod fit bis ex «€,cy,
cum quadrato lines wy,eft incommenfurabile ei quod
fitbis ex « £,6v.Ergo per fecundam partem vy id quod
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fit bis ex a g,¢ yeftincimenfurabile quadrato line « y.
ergo per primam partem eiufdem 17 1d quod fit bis ex
« ,C y cum quadrato ey, hoc eft illi toti aqualia qua-
‘dratalincarum « 6,8y funt incommenfurabilia qua-
drato linea ay. Hoc breuins cocluditar per corollarium
d nobis demonftratum poft 17.fed quadrara linearum
« 6,Cy funt rationalia, quia linegw 8,Cy pofita funt ra
tionales.ergo linea ay eftirrationalis:nocetur auté're-
Jiduum.Hocuero theorema nihil aliud dicit,quam por-
tionem eam maioris nominis ipfius binomij,qne rema—
net poft detractionem minoris nominis de maiori ; effe
irrationalem:qua uocatur refiduum,hoc eft fi de maio-
ri nomine ipfius binomij,quod mains nomen eft linea
rarionalis potentia tantum commenfurabilis minori no
mini,detrabatur minus nomen,quod ipfameft etid co-
menfurabile potentia tanté maiori nomini (qued ma-
ius nomen hoc theorema uocat lincam totam) refidus
lineam e[Jé irrationalem,quam wocat refiduum.ltaque
omnes linez, de quibus agitur hoc theoremate; ¢o cate-
ris quinque confequétibus , funt reliqu portiones ma-
forum nominum totarum linearum,de quibus altum
¢ft36.37.38.39. 40 ¢ 41 poft detraltionem minoris no.
minis de maiors.
Septuagefimumquartum Theorema.

Si de linea mediali detrahatur medialis potétia tan
tum comenfurabilis toti lineg, quz uero detracta
cft cii tota cotineat fuperficié rationalé,refiduaeft
irrationalis.uocetur auté refidud mediale primd..



Delineamediali « ¢ detrabaturme-« = . -y g
dialisCy potentia tantum commé . Y
[urabilis sotin 8, que [Cilicet gy cil « & contineat vatio-
-pale,nempe parallelogrammii ex « 8,8.Dico relzju&'
wyeffé irrationalem. Vocetur autem refidnum media-
le primum.Nam cum linee « 8,6y fint medz’ales,qud—
drasaillarumerant medialia.fed quod fit bis ex « 8,6
eft rationale : ergo c&[bﬁmm ex quadraris linearii « €,
€y hoc eft id quod fis bis ex « 6,8 y,cum quadrato linee
ayeftincommenfurabile eiquodfir Li;.ex « 8,5 v.Ergo
per fecidam parsem vy.id quod fit bis ex « 8,8 y,eft in-
comméfurabile quadrato linea «y.fed1d quod fit bis ex
8,8 yeftrationale.crgo quadratum line wy eft irra-
tionale.ergd &5 linea a yirrasionalis. Vocetur assérefi
duum mediale primum Eft etiam boc refidunm media-
le primii,vefidua portio maioris naminis bimedialys pri-
mi,poft detrattionem minoris nominis de maiori:ande
&5 denominationem habet refdium mediale primum.

Septuagefimumquintum Theorema. -

EVCLIDIS ELEMENTOR.

Si de linea mediali detrahatur medialis.
tum commenfurabilis toti,qua ucro detractaeft
cum tota contineat {uperficiem medialem , re-
liqua eft irrationalis. Vocetur autem refiduum
mediale fecundum.

jaot‘e'tia tan

De linea mediali « g, detrahatur medialis ¢ y potentia tan
tum commen(urabilis toti « C,cum tota uero « 8 conti-
nens fuperficiem medialem,nempe parallelogrammum
exap, 8y: dico reliqud a ye[Jé irrationalé Vocetur an-

tent
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tem refiduis mediale fecandi. proz & 5 5.
ponasur limearationalis a1,¢5° f6- ;\ ¢
cundum illam quadratis linearum . e —
« 8,Cy &quale applicetwr pavallelo- 'y . ~{. " |
grammam A .faciés alterum latus. |
An Eiueroquodfichisex a0y #~ | __
guale [eciidum eandem lineam ;. Vo8 E
applicerur parallclogrammum s faciens alserum la-
tus a2.parallelogrammum a s.eft minus pdrgllelogr&'-
20 A« quia ¢goquadratalinearam « £,8 funt ma-
dora eo quod fit bis ex 8y tantoquantii eft quadra-
tam lince « y per 7.2:Ergo & réfiduum nempe paral-
lelogrammii 1« erit aquale quadraro linee «y.Et quo=
niam quadratalinearani x6,04 funs commen(irabilia
&9 medialia: ergo compofitum ex ipfis parallelogram-
amum A<, evit utrique quadrato commifurabile per 16,
ergo ¢ parallelogrammum aerit eviam mediale pex
corollarium 2.4 theorematis.ergo per 23 bnea g erie
rationalis longitudine incomenfurabilis line# 41 Rur~
fus camiid quodfit.excw¢,cy fit medsale: etiam id quod -
fir bis 'ext iffdeém & 8,6 y erit mediale. ergo ¢ illi #qn4-
le parallelogrammis a 6 erit mediale.Ergo ¢o linea a3
erit'rationalis potentia tantum commenfirabilis lines
#1.Eccumlinea o & fit longitudine incommenfurabilis
linea & y,ergo quadratum lines « £ erit incomméfira-~
bile parallelogrammo ex u g,¢y per 1.6 &5 10 buins.
Sed quadrato linex « ¢ funt commenfurabilia quadra-
talincaris « 5,8 v,parallelogramma uero ex w g,¢y ¢ft
commenfurabile idsquod fit bis ex v p,¢ y.ergo quadra-
« St DD
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ta linearum « ¢,8 v,hoc eft paralle- & "5 g
logrammum 4+ et incomméfura-

bile ¢i, quodfit bis ex 6,8 v;boc eff. f\ SR SR 4
}mrallelogrimo.«a:ﬁd ficut paral-: S R ¢
lelogrammum A« ad parallelogram | 1

mum A b,italinea aAnadlineam a3. v S G

Ergolinea aw,eft longisudine inéd= . .. = °
wiefurabilis linex AL : funt auté ambe rationales. Ergo
dincagueft refiduum per 73.féd linea a1 eft rationalss:
parallelogrammum uerd contentum ex linea rationa-
bi &g irrationalieft irvationale, per ea qua fcripra fune
in fine demonftrationis 38 .Ergo parallelogrammum s,
eft irrationale:érgo ¢ lineawy,qua illud parallelogra
mum posefteft irrationalis Vocatur autem refidui me-
diale [écundum:eftq; hocrefidunm mediale fecundum,
relsqua portio maioris nominis ipfius bimedialis fecundi
poft detractionem minorit nominis de maiori. -
Septuagefimum{extum Theotéma.

Sidelinea recta detrahatur re@a potentia incom-
menfurabilis toti,compofitum auté ex quadra-
tis totius linex & linex detractz fitrationale: pa-
rallelogrammum uero ex iifdem contentum fic
mediale, reliqua linea eritirrationalis : uocetur
autem linea minor. |

De linearetta  p,detrabatur re- y B
FaBy potentiaincommenfura- '~ A—
bilss roti x &icuins totins inquam « B-quadratum cum
guadratolinea ¢y fit rationale.Contentit uero ex « 8,

) e
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£ fit mediale,dicovefiduam lineam 'y effe irrationa-
lem, qua woceinr minor. Cum enim compofitis ex qua~
dratis inearum « 8,5 ¢ fit rationale, id nero quodfir bis
ex a 8,8 fir mediale: ergo quadrdtalinearum « 8,8y

Sunt incommenfurabiliaci, quodfir bis ex u .8 y.ergo
¢ religwo quadrata feilicet lines ay,erunt incommen
furabilia quadrata linearum « 6,¢ v.fichr dihim eftin
73 fed quadrata linearum « 8,6 y fant vationalia.ergo
quadmmm line wyeritirrationale, ¢ linea wyirra
tionalis:uocetur anté linea minor,ideo fic difta,quia eft
reliqua portio maioris iominis linee maioris poft derra
&tionem minoris nominis de maiori.

Septuagefimumfeptimum Theorema. "

Sidelinearea detrahatur reta potentia incom-
menfurabilis toti linex, compofitum autem ex
quadratis totius-& linex detradtgfit mediale: pa«
rallelogrammum ueroex-eddem contentum fic .
rationale, reliqua linea eft irrationalis: uocetur
auté linea faciés cum fuperficie rationali totam
fuperficiem medialem totum mediale.

De linea recta « g detrabaturveta , ‘
By porertia incomméfurdbilis roti —rt——"— A
linee « B,ex quadratisguatum ferlicet'« v,0y compofi-
tum fit medsale:parallelogrammum nero ex eifdem fit
ranonale. dico reliqua lineam wyeffé irvationalé, que
noceswr linea faciens cum faperficie rationali toram [
perficsiemmedialem.Curs enim compofiii ex quadra-
&is lincaris u 6,y fit mediale,id aero quodfit bis ex w6,

o DD j
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Sy fit ratior‘m{e. Ergo compoﬁtm{t . y B
 ex quadratis linearum « G,y erit= ——"
incomméfurabile ei quodfit bis ex« £,8 v.Ergo. ¢ re-
Ligusm nempe avy erit incommenfurabile ei,quod fis bis
ex.« 8,8y per v7.Eftantem id quodfic bis ex a g, yra-
tionale,ergo quadratum linex wy erit irrationale, €5t
linea wyirrationals Vocetur antem faciés. cum fuper~
ficie rationals totam medialem:ideo fic difta,quia com
pofitum ex quadraris inearum « 8,8 y eft mediale, ¢
zotum quiddam,cuius pars eftid quodfir ex « 8,6y exi
Jtens ¢o* ipfum rationale. Nam quadrasa linearii « g,
B funt aqualia ei quodfit bis ex «€,8, ¢ quadrata
lines ey per 7.2. aut ideo fit dicta eft,quia quadratum
eius iunctum cum fuperficie ravionals facit tord fuper-
iem medialem,us intelligetur ex theoremate 109.In
bac autem linea denominanda recefSimus auoce rece-
ptaCampano,, qui bac lined wocauit,iuntam cum ra-
zionali componentem totum medsale: idem faciemus in
proximo theoremate,quia denominationes ille Campa
ni mon [atis conuententes rebus ipfis effe uifa fant.

1

Scptuageﬁmumo&auum Theorema.

Sideclinea re@adetrahatur recta potentia incom-
menfurabilis. toti linex,compofitum-autem ex
quadratis totius & linex detractz fit mediale,pa
rallelogrammum uerd-ex eifdem fit etiam me-
diale:praterea fint quadrata ipfarutincommé-
furabilia parallelogrammo ex ii{dem, reliqua li-
nea cft irrationalisiuocetur autem linea faciens:

cum
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cum fupcrﬁcic mediali totam fuperficiem me-
dialem. o ‘ e

DelineawCdetrahatarvecta Cyporen. v %
tiaincomenfurabiss totiapexqua--& % »
dratis,quarum compofici fit media- |
le:parallelogramms quojgue exeif-1
dem fir mediale.praverea compofirid | | v
ex guadratis lincarum w g6y firin-"+. = 8 &

commen ﬁrdbile parallelogrammo ex u £,¢ yidico lined
veliquamay. offe irrationalem.Vocetur ansem faciens
ewm mediali fuperficie toram medialé. Proponatur li-
nea rationalis £1, fecidum quam quadratis linearum
. «B,BY, aquale applicetur pardllelogmmmﬁ As faciés
alrerum lasus ax:ei uero quodficbis ex « ¢, By aquale
P jzlicemr A6 faciens alterum latws A, refiduum ergo
2veritaquale refiduo,nempe quadratolinee wy. qua-
relineany poteft parallelogrammum s.Et quoniam
compofitum ex quadratis lincarum « 8,8y, hoceft as
eft mediale,ergo linea an eft rationalis ¢ longitudine
incommenfurabilis line« 43 Rurfus camid quod fir bis
ex « 6,6 5,hoc eft a4 fit mediale:ergo ¢ linea al evitra
tionalis ¢o* longitudine incommenfurabilis lines 4 1.E¢
quoniam quadrata limedram « 8,8y fant incommen~
Jurabilia ei quod fit bis ex & 8,8 v:ergo incommenfirra~
bile etiam erit avipfi #0.Ergo linea aneric incommen-
firabilislinea AY: fwnt anters ambe rationales. ergo It
nea A n,A funs rationales potentia tantum.commenfs
rabiles. ergodwerit refiduum per 73.Sed kinea {0 eftra
gionali:,guia agualis rationals 4 viparallelogrammsum
. ' DD iy
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wero cirentum ex linearationalicy & . - % $ .
irrationals, népe s, eft irrationale, & | S 7
peros qua [mpaﬁmr{nﬁnk‘dtmb’e:.} e gl
Jorationis38.ergo lineawyquedlud 1~ )
Porcﬁ,erit irrationalss: uocetur ‘g_m_té' A } o
faciens cum [uperficiemediulirosam .+ 18 @
medsalem. deo fic ditta quia compofitim ex qradra-
tis linearim « 8,5 yeft mediale. €5 totum guiddam,cu-
s pars eft id quod fir.ex w8, y,exiffens e ipfum me-
didle;huins-quags denominatsonis vationem. aliam ins
tﬁlllgvi ex thegremate uo.Hic non eft alienum inferere
lemma qyadda pofisum 4 Campano ante propofis.7 4.
Wludantumin.eo emédandnm eft, ut exce(Jus livieari .
inselligatnr fecundurn Arichmeticam proportionalita-
semy w6 antem fecundiigeometrica: staqueloco numeri
4:qui adfCribitur minime ltmq,'reponaur binarius.. .
«.." Sepruagéfimumnonum Theoretd. - = -

4
-

Refiduounica tanti linea re&a coniungitur ratio
nalis, potentia tantii commenfurabilis ot linee.
turqueipfilinea 8y huinfmo~ " <

diutlineaxy,8y ﬁn;_.xmmalerp}tmtid tantum com

menﬁ;mbilw;Nego-ling&a Caliam po/"]é contungi by~
infmodt,ut fir rationalis potentia tantum commeﬁré~

bulws ipfi toti « y.Si dicas aliam coiungi poffé , huiufmod; .

Sit illakinea g4i ergo linex w #,4 ¢ funi rationales po-

tentia tantum commenfurabiles. Er quoniam guanto-

a&ifferunt quadrata linearum u 4,0¢ ab eo quod fit bis
A ex

Sitreﬁddumlmedxs,cb’iungcz- o oa
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ex a 1,4, (differunt autem illaabiffo quadriceo linese”
w B per 7.2. ) tanto differant.¢g quadrata linearii .y,
~yC;ab.eo quod firbis ex « vy 8 (diffexans anté slla quo-
- qué abafto fimiliter eodem quadratolinses g per 7,2)
“Ergo ¢g* permutate per lemmapoficii 4 Campano ante
7 4-quanto differunt quadrars linearii « 4,0 ¢,d qua-
wdratis linearum ay,y 8,tanto differe id'quod fir by ex
‘a1 ¢, abeo quod fit bis ex ayyy 8:fed cipofitid ex qlia
-dyatss linearum w 0,4 8,65* compofitum ex quadratis
linearum uy, 8 cam fint ambo rationalia differiit in-
ter [¢ fuperficie rationali per lemma pofisic & nobis ante
42.Ergo ¢9 id quod fit bis ex « , 8 differet ab eo

od bis ex wy,y B [uperficie rationali. Sedid quod fir
'Zi:. ex ad,A ¢ eft mediale; quia eft coméfurabile e, quod
fit femel ex « a4 &, quod ipfam eft mediale per22.ltem
-eadem rationeid quod it bis ex wy,y¢ efpmediale:erga
mediale differet a medidli fuperficierationali,quod st
impofSibile per 27.Ergo linea u Calia linea coniungi nif
poteft.guamlineacy posentia tantis commenfurabilis
totizergo refiduo unica tantwm linea ¢o°c.Deinceps per-
banc uocem linez coniuntlz [ew connemitrer iuncte in -
sellige eam,quam Euclides wocat 'w&gy&a&':qux {ci-
licet iunta cum refiduo, reflicuit totam linea, unde ea:

ablataremanent fingula refidua.

O&uageﬁrﬁum Theorema.

Refiduo mediali primo unica tantum linea coniun
gitur medialis, potentia tantum commenfurabi-
Iis toti,ipfa cum tota continens rationale.
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Sit refiduic mediale primi.a ¢, o PR
cusconinngasurlineagy by T
infmadisutbinsany,p y fint mediales potentia tantum
‘commenfurabilesique failices ¢ y cum.tota «y contineat
- raionale,;nempe id quod fir bis ex « v,¢ y.Nego aliam li
ned huinfmods poffe coiungi linee a 8. Nam fs fieri pofJé
-dicas,fit tlla linea g &, ergo linge w /08 fnt mediales
. potentia tantym commenfurabiles, rationale continen
tesid quodfitex « #,4¢.Ee quonid quanto excedit ci-
pofitum ex quadratislineariiw.a,a 8 §d quod fis bis ex
& A, A C tanto excedit compofitum ex quadratis lineari
w v,y & id gisod fit bis ex. v, v 8. utrobique enim exce-
dunt quadrato line€ « 6 )érgo ¢5° permutate(ficur di-
tumeftin proximo theoremate) quito compofitum.ex
quadratis linearum e 2,0 8 excedit compofirii ex qua-
dratis linearum o v,y 8, tanto excedit id griod fie bis ex
‘aMABgid qﬂodﬁ;:bid exw y,"r’C.ﬁd id quod ﬁt'éi.é exXad,
ACcfrationale:item id quod fit bis ex w v,y £ ¢fF ravio-
nale.ergoid quod fit bis ex.« 8,4  excediz id gnod fit
bisex ay,y€ ﬁperﬁde'ratz’onalz per lemma poﬁtii ano-
bis avire 42.Ergo.¢s campofitum ex quadratis lineari
o i,/ 8,q40d eft mediale,ficne dictum eft in 75.excedis
compofitim ex quadratis linearum v,y ¢, quod ipfum
eftetiam mediale. (quia ille quatuor linca pofite funt
mediales) [uperficie rationali,quod eft impofsibile per
27.Ergo refiduo mediali primo ¢oc.
OGuagefimumprimum Theorema.

Refiduo mediali fccundo unica tantum coniungi-
tur
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tur medialis potentia‘tantum commenfiirabilss
toti,ipfa cum tota continens mediale. R

Sitre.ﬁdm:i medialeﬁcfidum alc,‘.,_ﬂ sy b
cui coniungatur linea &y bu= " SRR
sufmodi , ut linea wy, By fint [ty
mediales potentia tatum com-| - |- v L

menfurabiles mediale conting| . | .
ves,id [cilicet quod fit exc oy, | '
y6.Negoaliam lincambuinf~ | _
modi poffe coniungi linexxg: 3 .
nam fifieri poreft,ciiungatur linea p A, ergo linea « a,
A g [unt mediales potentid tantum cimenfurabiles,me-
diale continentes id,quodfit ex « 4,8 A.Propinatur li-
nea rationalis «2, fecundum quam quadratis linearam
« vy B eqaale applicetnr parallelogrammum s w,faciés
alterum latus vuséi nero guod fis bis ex «y,y 8 «quale
auferasur parallelogrammum 0 a.faciens alreram la-
tus lineam 0 u. ergo refidnii s n cft 2quale quadrato li-
net wC,per 7.2. quare linea a € poteft parallelogram-
mum s NRaurfus [ecundum eandem lineam« Lqhadra-
tis linearié a 8,0 g applicetur zquale Parallelogrammii
o1, faciens alteri latus . Sed quadratalinearum w a,
AR funt equalia ei,quodfir bis ex & £,A C € quadrato
linea w B.ergo parallelogramum 1 eft aquale i, quod
fitbis ex w4 8,€9° qhadrato linea « 8.EJt autem oA
aquale quadraro linea « C.ergo id quod fit bis ex w4,
aceft aquale parallelogrammo 01:¢9° qnoniam linee
o v,y B funt mediales,ergo ¢ quadrata ipfarum funt
medialia, ¢ funt aqualia parallelogramo . ergo
‘ EE :

» K ] +
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Lt fﬁmc&ﬁﬁrred.qudi;"?‘ e _; 4 __,“‘:;'s
&ta funt in 75 Ergo. per 23 li- RN '

. . e
pea uerit rationals,longitu- - —T—
dine incommenfurabilis lineg|. . ..\ "
« - Rurfus quoniam parallelo- .- .}
gramis ex aysy R eft mediale, |
ergo ¢ id quod firbis exay, L1 ]

y&hoceft pamlielogrammam £ IR
b, erit eridmediale: ergo linea o u eft rationalis, longi-
tudine incommenfurabilis line « 3. Et quonid lines «y,
v & fint potentia tantum comenfurabiles,ergo ipfe funs
lbongitudine incomméfurables. Sed ficut linea o« y ad li-
neam v C,ita quadratum lines ay ad parallelogram-
mum ex «y,y8.Ergo quadratum lines « y evit incom-
mnﬁ;mbilepamﬂe[ogmmmo ex wy,y 6.fed quadraro
. lineawy fant comméfurabilia quadratalinearum oy,
y g:parallelogrammo uers ex v,y & eft commenfurabi
leid guodfit bis ex av,y¢: ergo quadrata linearii ay,
7 ¢ fiunt incommenfurabilia es quodfir bis ex «y,y 8. Ef}
auté quadratislinearum ay,y B £q4ale parallelogrd-
mum o wieinero quodfi bis ex u v,y ¢ eff equale paral-
lelogrammii 4 n.Ergo parallelogrammum «x eff incom-
men[urabile parallelogyamme bn,ergo ¢o lineau erip
longitndine incommenfrabilis lines 0 u:funt auté am~
b rationales , ergo funt rationales potétia tantsum ci-
menfurabiles Ergo linea o eft refidunm,eigue coniun-
lalineat p rasionalis,eft totilines « u rationals com-
menfurabilis porentia tantum.Similiter etiam proba-
Yimus coiungilinea s ineam 4y exiftentem ¢o° ipfam
' rattonalem
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rationalem potentia tantun commenfurabilem toti o,

repetendo inqud proce[Jum demonfirationis ab illis uer
bis.Et quoniam line v,y & fant medsales:¢o* loco -
mearum e y,y & reponendo lineas.e 4,4 ;¢ catera fimi
liter.ergo refiduo alia arque alia linea coniungitur ra-
tionalss potentia tantwm commenfurabilis soti, quod eft

impofSibile per 79.Ergo refiduo medials fecundo coc.
O&uagefimumfecundum Theorema.’

Linez minori unica tantum recta confungitur, po--
tentia incommenfiirabilis toti,faciens cum rota
con\lp.oﬁtum ‘€x quadratis ipfa.rum rational;czid
uero parallelogrimi, quod exipfis fit, mediale.

Sit linea minor «.€, fieg; ill; coiun ‘ ‘
&alinea ¢ y,qualis ponitarin = ,
theoremate. ergo lines « v,y 8 funt potentia incommen

' furabiles , faciétes compofitum ex quadratis ipfaris ra-
sionale.1d uero quod fir ex ipfis mediale,negolinez « ¢
aliam lineam poffe coninngr, qus idem efficiar. nam fi
feripoteft.fis ei coniuntta linea g & ergo lines w #,0¢
funt potentia incommenfurabiles, faciéres compofitam
ex quadratis ipfarum rationale : id uero quod fir ex i-
pfis medsale Et quoniam quc't’to compefitum ex quadra
s15 ipfarum excedit id quod fi bis ex ipfis,santo excedit
compofitum ex quadratis lineari « v,y 8,id quod fit bis
ex ipfis =y, v 8.Et permutate ficur in 79 theoremate
quanto differt compofitum ex quadratis linearum « 4,
A B compofitum ex quadratss lineari ay,y 6 tanto dif-
fertid quod it bis ex « #,46,id quod fit brs ex v,y ¢:fed

F.:- &

s 3
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compofitim ex _qma'mtia - .. . 5 T
- mearsm w AAC excedis com- - o —~

pofittim ex: quadratis linearum «y,y ¢ faperficie ratio-
“nali,quia wrrangue compofirum eft rationale. ergo id

guodfit bis ex- « #s & excedur id,quod firbisex wyy B

Japerficie rationali,cid tamé utrunque it mediale,quod

eftimpofsibile.ergo linea minari ¢rc.

Oduagefimymeertium Theorema.

Linex facienti cum fuperficie rationali tota fuper-
ficiem medialem,unica tantum coniungitur li-
neareta potentia incomenfurabilis totu: faciens
autem cum tota compofitit ex quadratis ipfard
mediale, id uero quod fit ex ipfis rationale.

Sit linea cit rationali fuperficie faciens tatam faperficiem
medialem « g€ig; coniunltan 5y
fit By:ergoline ayyCofame™ '
potentia incommenfurabiles,facientes compofitum ex
quadratis ipfarum mediale,id uerd quodfi ex ipfis ra-
tionale.Nego linea a ¢ aliam lineam poffe coniungi qua
idem efficiat:nam fi pofsibile eft.fit illa coruncta £ a.er-
go linea o 4,4 g funt line potétia incommenfurabiles;
faciétes compofstum ex quadratis ipfarum mediale, id
uerd quod fit ex ipfis rationale.Cum igitur compofieum
ex quadratis linearum u 4,4 & tanto excedat compofitis

ex quadrazis linearum u v,y 8,9uanto id quodfit bis ex
u /57 B excedit,quod it bis ex wy,y € ficut dictum eftin
pmc:dentibu;.ﬁd id quod fit bis ex ad, A B excedit id;
quodfir bis ex wyy € fuperficie rationali, curm fit uriq;

' - | rationale
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sationale. e?o ¢o* compofitum ex quadratis linearum
« A, 4 Cexcedit compofitum ex 7uadr4tis linearum wv,
v B faperficie rationali,cum tamen utrunque fir media-
le, quod eft impofSibile. Non igitur alia linea ciiungi po
teft linex w ¢, quam linea 8y, que idé efficias. ergo li-
nea facienti cum rationali ¢o'c. ' '

O&uagefimumquartum Theorema..

Linez cum mediali fuperficie faciéti totam fuper-
ficiem medialem,unica tantum conitungitur li-
nea potentia toti incommenfurabilis,faciés cum
tota compofitum ex quadratis ipfarum mediale,
id uero quod fit exipfis etiam mediale: & preter-
ea faciens compofitum ex quadrais ipfarum in-
commenfurabile ei,quod fit exipfs..
Sit linea cum mediali fuperficie faciens rard medialém « 8,

cus coiungarur linea Cy poré-  °

]

. « . Pe) L fe ' ﬁ ’ i} S,\
tid toti_ incommeéfurakilis, fa—" —r——
ciant§s ambe id quod dicitur ¢ 0 M v
intheoremate. Nego linee €| EAEEATS R S

aliam lined ciiungipoffe, que
idem: efficias: nam [§ pofSibile
¢ft, ciiungatur linea g A, que
ide eﬁiciai quodlineaCypro-5 vy v

ponaturg;linea rationalis 3, [ecisdum: quam quadra-
tis inearam o v,y B aquale applicetur Earallel%-mm
mum vu, faciens alters lasus «u: einerd quod fit bis e
ay,y 8 equale detrabatur parallelogrammsi o x,faciens-
alrerum latus o wrefiduum ergo nempe quadratum lim
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nez o€ eff aquale parallelo - s N
grammo un.ergo linea « g po- '
seft parallelogrammii s n.Rur F—F9 27
f#s fecundum eandem lineam
A z,guadmtis linearsma N, 4 5
aquale applicetur parallelo -
grammum s, faciens alterum
latus wr:eft autem quadratam 5§~ ™ S
lineen p 2quale p:zmﬂelogrd'mo vAergo refiduit,nem- -
pe id quod fir bis ex o« A,/ 8, eft 2quale parallclogramf
mo 8,.Et quoniam compofitum ex quadratis linearum
v,y 8,hoc eften, eft mediale:ergo linea v u eft rationalis
longitudine ncommenfisrabilis linea . Rurfis quonia
id quod fit bis ex a y,y €, hoc efton, eft mediale: ergo ¢o°
linea o u eft rationalss longitudine incimenfurabilis li-
news L Et quoniam comfo/{tum ex 7u4drati5 Linearis
« 7,y 6,hoc eft uw,eft incommenfurabile ei quodfir bis ex
« v,y B,hoceft parallelogramo o ergo ¢ lines u,0u
Jint longisudine inter fe incommenfurabiles.funt anté
ambe rationales, evgo linea s u, u funt rationales poté
tia tantum comméfurabiles:Ergo linea « § eft refduum
per73: coniuntlauero ei erstlinea 8 n.Similiter etiam
probabimus lmeam « b ¢ffé refidnum. coniunli ei uero
¢ffé lineam 4y, repetendo proceffum huins demonftra-
tionis ab illis werbis Et quonia cipoficii ex quadratis -
neari wy ¢g'c. ke diximus in theoremate 81.Ergo refi-
dno alia atg; alia linea coungitur idé efficiés,quod est
impofSibile per 79.N& ebgo line a ¢ alia linea, qui gy
coniungi poreft fimilis nature, ¢ qua idem efficiat.
Definstiones
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Definitiones tertic, fise termini terty.
Propofitalinea rationali ¢5 refiduo,fiquidem tota,nempe

compofita ex ipforefiduo g5 lineasllsciiuncla, plus po
teﬁ,qu&m coniuntia guadrato lines [ibi commenfira-
bilis longitudine, fueritg; tota longitudine commen(u-
rabilis linea propofit2 rationali : refidunm ipfum noce
tur refiduum primum. Ssuero coniuntia fuerit longi-
‘tudine commen/z}mbilis.mtionali,ip/k antem tota plus
pofSit quam coniuntta quadrato lines fibi longitudine
commenfurabilis, refidunm nocetnr refiduum fecundii.
Si uero neutra linearum fuerit longitudine commen(u-
rabilis rationali,pofSit antem ipfa tota plus quam con-

suncta quadrato linea fibi longitudine commenfurabi-
lis,uocetur refidunm tertium Rurfus [i tota pofsit plus,
guam coniunita quadrato line fibi longitudine inco-
menfurabilis:¢g* quidem fi rota fuerit lorjf-imdine com-
menfurabilis ipfi rationals, wocetur refiduii quartam.
Si uero coniuncta fuerst longitudine commenfurabilis
rationali, ¢o* tora plus pofSis qm)m contuntta quadra-
tolinez fibi longuudmeincommenﬁ:rab’ilu,uocemr re=
fidunm quinsum.Si uerd neutra linearum fueric com-
menfurabilis logitudine ipfirationali, fueritg; tota po-
tentior,quam consun(ta quadraro linez fibi longitudi-
ne incommenfurabilis, nocetur refiduum [extum.

O&uagcﬁ mumquintum Theorema.

Reperire primum refiduum.

Proponatur linea rationalis , cuiﬁt longitudine commé-.
furabilis linea ¢x: ergo ¢o* linea.Cx erit rationaln. Sine
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duonumeriquadratio a0
les, ut exceffus matoris Ame ¢ » P
Jit quadratus numersus, per co 0

[T S ]

-vollavium primi lemmatis poft
29.Neg; ergo namerus « 4 ad
numerum A habebit proportioné , qua numerus qua-
dratus adnamerii quadratii, per 24.8.a deftructione
confequétis. Sitg; ficut numerus « & ad numevum A itd
quadratiiinea g, ad quadrati linee v v, per lemma
pofitum poft 6.ergo quadratum linex ¢ eft commenfu-
rabile quadrato ineanvy;fed quadrati linea guest ra-
tionale , ergo ¢ quadrati lincanyerit rationale. er-
go lineany erit etiam rationalis. Ex quoniam numerus
s A ad numerum 43 non habet proportionem, quam nu
merus quadratw ad 7uadr4tum,ne7,- etiam quadmtii
linex ¢x habebit proportionem ad quadratum linea uy,
quam numerus quadratus ad quadrativ.ergo linea Cx
erit longitudine incommenfurabilis linea sy per 9.Sunt
autem amba mtz'onale:,ergo funt linea Cx yrationa-
les potentia tantum comméfurabiles. erge linea gy eft
refiduum: dico praserea eandem effe refidunm primi.
Quo enim eft mains quadratum linee 8nquadraroli-
neany(maius antemeffe conflar, quia quadratam li-
nexCw,ad guadratum linee wyeft, ficut numerus « a,
maior,ad numerum 4 2 ex [uppofitione: )qud ergo qua-
dratum lines pueft mains quadm_to linea wv,fit qha-
dratum lines 0.Et quoniam eft ficus numerns A« ad nu
merum A Lita quadratum linee ¢xad quadratum li-
nea wy. per enerfam ergo proportionem [icut numerus

As

‘
S I NI L
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“asad numernm s ita quadrarnm lines £x ad qua=
dratum linea :féd numerns < habet proportioné ad
PUMEYHM s, GUAIR BAMETHS quadratus ad quadratis,
guia et urerque quadratns, ergo € quadratum linex
u 6 habebit proportionem ad quadratum lines o, quam
-quadyatus ssmerns ad ymjr«mgm. ergolinea s g eft
longitndine commenfirabilistinoav. Poreft auré linea
‘wp plus,qiuam linea u v quadrato linea fibi lonigitudine
commenfurabilis : ¢ft autem tota 8 longisudine com-
-menfurabilis yatianali. w.ergo linea By eft vefidnsi pri-
mum;Repersuns et iginr refidunm primumguod fa-

ciendumerat.. ..o o
oo Odmagefimumfexcym Theorema.” *
e ern e T I T T

- \ -
SR N R - v

Proponaturlinearationa~ . 0 - w0 o
lis o, cui ﬁtcﬁm%rabi- R
bis longitudinelmeany:...g 77

fintl; numeri quadrari T L
duo A 2,quorum ex- Servagitgmesor s """-“f Keivinig ‘
ceffus a2 ne fie quadratus:fis etidficur wumerns 43 ad -
numerum 4 s,ita quadratum linee vy ad quadratum
lineax #,ergo ambo quadrata funt comenfurabilia:¢o’
quia quadratum linean y eftrationile; etiam qiadra-
tum linea g werit rationale.ergo ¢o linea Cw erit ratio-
nalis. Bt quia quadrata lincari w,uy non babent pro-
portionen inser f¢, quam srmerzs quadratis s gud-
dratum,ergolinee funy erant longitudine incomenfi
vabiles,¢5 funt amba ravionales.ergo linea g iny eriit
e FR
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rationales potentia tan .« 3
tum coméfurabiles.er- ¢, oy
go lineat -fe?,'i'_i- reﬁdm: Py L
dica praterea eandéef- . - S
ﬁ reﬁduum/écundum. Srirvirennirireree rosreareGocseecene g

-quo enim.¢ft mains quadratum linex £x quadrato ls-
e uy,fit guadrarum linew 8. Cum igisur. it ficus nu-
merus A« ad numerum Alitd quadratum linegx g ad -
guadratum lineany:per euerfam ergo propomané’ fi-
.eut Avdd namerumedita quadrari linea gnad qua-
dratum linee 8 Eft autem uterque numeris As,02 gua-
dratus.ergolinean g erit longitudine commenfurabilis
linex 0:potefts; line B uplus,quam linea v quadrato
line fibilongitudine commenfurabilis.¢o eft linea con
iuntany Iangimdine commenfurabilis linex rationa—
b «.Ergo linea &y erit feciidum refidunm Repertum eft

ergo refiduum fecundum. |
Octuagefimumfeptimum Theorema.

Reperire tertiam refiduum.

Proponacur lincarationalise, €2+ voviiiniiiininn,
€7 propondtur numeri tres €-+vvveee Suiiiiily
BY,y A proportionénon ha p =
béges inter e, quam nume- . F——2—

rus quadratus ad quadra- R

—t
2

tam: ¢y numerns By ad numerum g Ababear propor-
JIOREN, GUAID BUNIEY RS quadratus ad quadvari ; Jeg;
- BUMETHSE B yMaior nymero y .nﬁaté; /?cut numerns «
«d AY,ita quadrqmm linea wad guadramm lines n.

i Jicus
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[ficut antem numerss ¢y adnamerumy Ajita quddra-
tum linea {n,ad quadrarum linex 4 u. ergo quadrarum
line « eft comme[urabile quadrato linee v, Sed gua-
dratum lines a eft rationale;ergo ¢ quadratum linee
gneritrationale. ergo lineag werit rationalis: et quonia
numerws  ad numerum ¢y non babet proportioné,qud
numerss quadratns ad guadratii , mey; ergo quadya-
tum linea o , ad quadratii linea 3 n havebis proportio-
nem,quamnumerss quadratus ad qaadratum. ergo li
nea weritlongitsding incommenfurabilis linea 1n. Rur
fs quor}iam,tﬁ fient nimerws By ad & 4.ita. quadrath
lineainad quadmmm line on,ergo quadratum lines
Ln eft comméfurabile quadrato linead u: fed quadrasi
linca ln eft rationale,ergo ¢o* quadratumlinez éxeri
rationale.ergo linea buerit rationalis. Et quoniam nu-
merys By adnumerum y Anon habet proportioné, qui
samerns quadratws ad quadrasis,nequeergo qiddya-
tum linea In habebit proportionem ad quadiatam li-
nex 8 w,quam quadratus numerys ad guadratum. er-
golinea 2w erit longituding incomméfurabulis lines o x:
fant antem amba rationales, ergo limex Tn;0n funtra-
tionales potentia tantum commenfurabiles. ergo linea
24 erit refiduum per 73.dico praterea effé refiduii ver-
tium.Cum enim fit ficut numerws « ad numeri g v,ita
quadratum linee « ad quadratum linee Inficur aunté
numerns ¢y ad numerum y Ajita quadratum linean,
ad quadmmm linex s n.ergo per aquam prqpom’onem ‘
[icut namerus « ad numerumy d,ita quadratiilineew
ad quadratum linea d v:fed numerus « ady Anon habet
t FF j
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};roportioném,qudm"umé‘ R
rl{d‘qllddrd”” ad qﬂddrd' €.ovvnane .i\g...... v
tum: neg; v?o guadratum T, —
linex whabebit proportioné.  +——— 2
ad quadmtif’ line 0u, qui x
guadratns numerus ad quadrasum,ergo linea « erit
longitudine incomméfrabilis linez 4. Neutraergo li-
mearum w6 werit longitudine commenfurabilis linee
rationali w:qio uero mains eft quadratd lines v qua-
dratolinea d wmaius astem cffe confbar,qsuia per [up-
pofitionem numerus ¢y eft maior numero y Afit ga-
dratam linec x.Cum igitur fit ficut numerss gyadnn
merumy Ajitd quadratum linea (v ad quadratum Y-
e § wiper euerfam ergo propertioné ficke numerss Sy
ad¢ aita quadrasam linca2nad quadratum lines x:
fedcyad B4 habe [zrofortioné',juam numerns quas
dratus ad quadratum.ergo quadratam lineawhabes
bit proportionem ad quadrari linea v, quam quadra-
tus numerss ad quadrasum.evgo lineayn erit longitns
dine commenfurabilss lineex.Ergo lineainplus poteft,
quam linea § u quadrato linea fibi commenfurabilis lon
gimdine,zg' neutralinearum g, eneft longitndine com
menfurabilis linea rationali a,cum tamen utraque k-
nearum tu,d u fit rationalis:ergo lineat b evit refiduum.
tertinm. Repertum eff ergo sertium refidunm.
Ocuagefimumoctauum Theorema.

Reperire quartum refiduum..

Proponaturlinea rationalis o, cui fit longitudine commé-

o farabilis
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furabilislinea cu:ergolinea -
Cwerit rationalis Propond-  # >
surnumeridwo Az huinf 4
modi,ur totus Avad neutric '
22,2« habear proportioné,
. quam numerns quadratus ad quadrarii:firg; ficnt nu-
merws As ad numerumsQ,ita quadratum linee ¢y ad
guadratamlineen verge qua}ramm linea £ w erit ci-
.ménfurabile quadraso lineany.ergo &7 quadratnmli-
-meay yerit rationale,¢s linea wyrationalis. Ez quonid
numerws dsad numerum « non habet proportionem,
quam numerus quadrains ad quadratum,ergo linea
* Exerit longitwdine incomenfurabilis linee wy: fint ay-
‘sem amba rationales.ergo linea £y eft refidunm.dico
preterea effé vefidunm quartum: quo enim guadratum
Linex ¢ s eft mains quadrato lineany, fit quadratm k
nex8.Cam igitur it ficut numerss &+ adnamerum3,
ita quadratum linea ¢ ad quadratii lineany:ergoper
enexfam proportionem fecut numerns &« ad numerum
A%.ita quadratum linex ¢u ad quadratum linea vfed
numeri 41,4 nonhabent proportionem inter [é;q4am
quadrasus ad quadratum:ergo linea g u evit bongituds
ne incommenfurabilis lines c..Erfo linea g u plus poteft,
gudm lincany quadraso linea fivi longisudine incom-
menfurabilis:eftgue tota ¢y longitudine commenfurabi
Disline s rasionalin.crgo lineacreritrefidunmqnarti..
Repertum eftigitur refiduum quartum. :
O&uagefimumnonum Theorema..
Reperire quintum refiduum.

erscrcetcananses S eaan g
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Proponatur linea rationalis «, &
cui fit longitudine commen~ 6 >
furabilismeaymeritergoli o
e b——— 1

nea ynrationalis. Proponan a
sur numeriduo AL tales,
st Asad nentrum a2 s habeat proportioné,quam na-
merus quadratus ad quadrarii: fitg; ficur numerus L
-ad numernm ds, ita quadratamlines yuad quadraric
dinex gn, ergo quadratum linea y erst commenfurabi
le quadrato linea en.exgo quadratum linese g erit va-
tionale, g linea Burationalis:fed numeri A« 2niha
bent proportionem,quam quadrarus ad quadraris,er-
golinea Cuwy.funt rationales potentia tantum commé
furabiles.ergolinea ¢y erievefiduii, dicopratereasffe
refiduum quintum : quo enim mains eft quadratam li-
nex fuquadrato lineawy, fit quadratii lines 0.Cidigi-
thr it ficnt numerus A« ad namersni <, ita quadrath
linee Bnad quadratii ines ny, ergo per euerfam pro-
portionem.ficut numerus Avad numerum Al,ita qua-
dratum linea Buad gaadrasum liness:[ed numeri A«
«{non habet proportionem inter (¢,qud numerss qud-
drasus ad quadratii,ergo linea g u erit longitudine in~
commenfurabulss linez o.ergo linea B plus poteft linea
ymquadrato linea [ibi longitudine incomméfurabilis:
eftgue coniuncla lineayn longitudine commenfurabilis
linea rationali w.ergolinea ¢ yericrefidunm quintum.
Repertum eft ergorefiduum quintum.

. Nonagefimum Theorema.

Reperire fextum refiduum.

N
. o"'tl'c-ollog evevcons, £

Siz
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Sit linea rationalis «,¢5* numeri tres <8 v,y & proportio-
- nem non habentes inter fé,qud « :
numerus quadratus ad quadra s T
LM BUmMET M nUmeErHs antem
Bynehabeat proportionem ad ¢ vveeereinien .
numerum g A, 7;42 Tuadm:m | SRTRROY SR,
- numerus ad quadratum numerum:firgue numerss gy
- maior numero y a,fiarg; ficus numerss « ad numersm
Bv.itaquadratum lines « ad quadratumlinea x:ficut
antem numerus £y ad numerum y Ajitaquadratum li
nedgnad quadrasumlineen.Cum igitur fit ficut « ad
€ ysitaquadratum lines « ad quadratumlinca v, er~
-goquadratum linea « eft comméfurabile quadrato li-
“nealw.ergo quadratii linex 2 erstrarionale, ¢ linea
Qurationalis.Et quoniam numerws « ad gy non habet
"proportionem,quiquadmtm numerus ad quadrati,,
~ergo lincaxerit longimdine inc&'menﬁ;méih; linee 2n..
“Rurfus quoniam eft ficut numerss £y ad numeriiy a,,
ita quadrasum linee 3 ad quadratum linea vt,ergo:
quadratum lineaLuerst commenfurabile quadrato li-
‘nee wo:fed quadratum linea Lu eft ranionaleserga e
quadratii inean § erit rationale.ergo lineaxt erit ra-
-tionalis. Bt quoniam numerns 8y ad numerum y & né
babet proportioné,quam nymerns guadratus ad qua-
dratii, ergo linea {uerit longisudine incommenfarabi-
lis line w b:funt antem ambe rationales,ergo inea g v,
‘w4 funtrationales potentia tansum cimenfurabiles. er-
golineal b erisrefiduum : dico préterea effé refiduum
‘[ext,um:Cﬁ enim fis ficut numerus vad g ysita qado_lm;
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tum linee wad quadratwm li- -«
nea wficut antem numerns By &
ad numeri v Aita quadratum
linea gnad quadratii lineaxs.
Per aquam sguur Proponioné‘ Boaeeerennnns vevsenrdeariiiigs
Jicut numersue s ad numersmy a,ita quadrasum linee
~wad quadratum line xo: fed numersus «nG habet pro-
portionemad numeri ya, quam quadratus numerus
ad quadratum.ergo linea « erit longitudine incommen
Surabilislinea s o,¢5 neutra linearam v b cft longitn
dine commenfurabilis linea rationali-&:quo igitur ma-
ius eft quadrarum linea g n,quadraro linee v, fit jua-
dratum linegx. Cum igitur [it ficut numerss ¢ y aa nk-
- merum y Aira quadratum linea n ad quadratum -
vied w4, ergo per euerfam proportionem ficur numerus
Sy ad numerum ¢ ayita quadratii line ¢x ad quadra-
tum liniea x:fed numerus ¢y ad numevum p.# non bha-
et proportionem,quam numerns quadratus 4d qhd-
dratum.erga-linea Lueritlongitudine incommenfura-
bilis linea x. Ergo linea nplus poteft qualinean s qua~
dratoline fibi longitudine incommenfurabilis,¢o new
‘tralinearum Qun 6 eﬁ_'longitudine' commenfurabilis li-
mexrationali wergolineal o eft refidunm fextum.Re-
pertum cft ergo refidunm fextum. . Eft antem ¢5° fa-
cilior quadanm ratio reperiendi cuinfque refidui, ex illis
Jex anté diltis, hoc modo.Propofiti fis reperire vefiduis
primum.Propanarar binomii primum. linea « y,cuing
mains nomé [it u C:¢9 linex ¢y aqualis fit linea g 4. er-
golinea a 8,8 v,hoceft lines « 6,8 A funt rationales po~
tentia
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tentia tantum comméfurabiles.¢s linea z ¢ plus poref?,
quam linea By,hoc eft quam linea g 4 quadrato lines
Jibilongitudine commenfirabilis: 2o linea u ¢eft longi-
tudine commenfurabilis linee propofite rationali, qliia
pofitum eftlineama v efJé binomid primum. ergolinea
« A eftrefidunm primum :Simili ratione fecundumter-
tiq_m,quarmm,guimum’@' [fextumyefiduum: rep'eiri‘ra
licer, fi propofucrimus fingula binomia eiufdé ordinis.

.-~ Nonagefimumprimum Theorema. -

| AR e vl JEEE b . S R ‘.cqt....'. "

Si fupetficies contineatur ex linea rationali & refi-
duo primo, linca qua illam fuperficiem poteft,
eftrefiduam. R T

Citineatur fuperficies retagn-w__ "= 82 ‘g Yy
la « 8, ex lincarationali «y, | ST —,'.'T :
e refiduoprimo-wddicoli- | <. 1| 1]
e, qkfpof:’itﬁiperﬁciemi [ PR REVU R
lum,effé refiduum.Cum enim } Tk
linea « & fit refidus primum, .
fiegllecomunttalineanu, (cé=. 7 & 0
iunllamintellige,qualem dixiin fiuetheorematis 79.)
‘ergo linea wwn o funt rationales porentia tantum com
‘menfurabiles: ¢ tora a weft longitudine commenfura~
bilis rarionali linea « y,¢5° inea anplus poteft,quam ks
neas A quadrato lines fthi lor:zgitudine commenfurabi-
bis.Secetur linea n dinpartes duas aquales in puncto s,
N ou gugd#ja:‘o linea w,2quale fecandum lineam « v'ap-
plicetur parallelogrammum, deficiés fignra quadraca:
fig;illud parallelogrammum ex « 3, n.ergo linea n eff
R GG
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longitudine comenfurabilisli- w_ > £ 1y
nea n per18.¢5° per punitas, |
nipfi imea wy parallele du- |
cantur «0,21.wx.Et quoniam li - 1
neaxy eftlongitudine comen- |
ﬁcmlnlk linealnergo ¢t~ 1
talincamuntriq; ex wlln eft » A 8 %
longitudine commenfurabilis per 16.fed linea an eft lon
gitudine commefurabilis line# u y.ergo ntraque linea-
rum « 3,2 eft longitudine comméfurabilis linee o v:fed
linea wyeft rationdlis,ergo utraque a3tucft etiamra-
tionalis:quare ¢ urrunque parallelogrammum 1,0 x
eft rationale per 20 .Et quoniam limea a<eft longirad-
ne commenfurabilis line snergo ¢o linea an eft lon-
gitudine comméfurabilis utrique as,sn: fedlinea aneft
rationalis , ergo utraque Av,ox eft rarionalis : fed ea-
dem linea ax eft longitudine incommenfurabilis linee

wy per definitionem vefidui primi uel per 13 ant 14
huius. Quia linea ax eft longitudine incommenfurabi-
lis linee », gue linea ax eft longitadine commenfi-
rabnlis cidem line ay. ergo ntraque linea av,eneft ra-
tionals ¢o longitudine z'ncommé'ﬁarthi; hineaw y. Er
goutrungue parallelogrammum atsx eft medsale per
22. Sit parallelogrammo aquale quadratum A w:pa
vallelogrammo uerogx fit #quale gnadratum ¢, detra
£lum ex quadraton whabens cumillo communem an-
gulum & ow.Quod utfiar reperiatur média proportio-
nalss inter lineas $1,An:nam quadratwm media propor
sionaliserit aquale parallelogrammoex 31,0 x: porro de

S ' linea
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lineax o fumatnr linea 2qua-
lis linex media proporcionali
modo reperta,¢o deferibatur § |
eius quadratii.Sunt ergoam-
bo quadratanu,g circa ean
dem diamerrii per 26.6:fet eo-

vit diameter linea 0p,¢ de- » = P -
[feribatui figura qualss bic widesur. Cumigitur fit pa-
rallelogmmmﬁ ex «,{n &quale 7uadrato linee «x. eft
igirur ficut linea « Lad lineam sn,italinea s ad limeam
Quper17.6: fed ficut linea o ¢ ad lineam v, ita parjal]e-
logrammum as ad parallelogrammum «x:ficut antem
linea wnadlineamv,ita parallelogrammum «x ad pa-
rallelogrammunm. & i Ergo parallelogrammorum «1,0x
parallelogrammum «x eft medsii proportionale:fed ¢o*
: qaaa’mtorﬁ INRY pamlle[ogrammum u v,c]i medium
proportionale per lemma pofirum poft 53. Eft antem pa
rallelogrammo «s aquale quadrarum aw.parallelogrd
mo uero Aneft equale quadratam v £ evgo pavallelogra
mum u v eftequale parallelogrammo « x per lemma po-
fietm d nobis ante 54.Sed parallelogrammumyxeft -
quale famllelogmmmo A0 per 1.6: Parallelagrammii
uerouveft aquale parallelogramo a £ per 43.1. Ergopa
rallelogrammum Axeft equale gnomons v @ x,qHs gnb
mo conftar ex illis parallelogramis. per que uides in fi-
gura maiorem femicirculo portionem pertranfire,¢o’
pratereaquadrato v Eft autem ¢ parallelogrammii
« x 2quale quadratis A us1 £:¢5° modo conclufum eftpa-
rallelogrammii ax effe aquale gnomoni v o x, ¢ pre-
. GG jf
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.0 14 e

terea quadrato,r§.Reliquum

ergo, nempe p4rallelogr4m- ) \x
. mum « Cerit 2quale 7uadm-§ 2 =

tocr,quod eft quadratum li= |
nee Av.ergo quadrati linea
arveft aquale parallelogram-
mo « B.ergolineanrporeftil- p~— 7 P
Iud parallelogrammum « g:dico praterea lineam ay
effe vefiduum.Cum enim utrunque parallelc;fmmmii
ws, 2 x fitvationale,ut fupra dictum, ergo & illu aqua-
Lia guadrata nu,r§, hoc eft, quadrata linearum ao,00
eruntrationalia , ¢o* linez ipfa xoy0 1,rationales Rur-
fus quoniam Pdmllelogmmmum Ab,hoceft, A £ eft me-
diale,ergo parallelogrammum A  eris incommenfura-
bile quddrato 1§.ergo per1.6 ¢o* 10.huins,linean o erit
longisudine incomméfurabilis linea o v.funt autem am.- -
be rationales,funt ergo rationales potentia tantum cov
menfurabiles.ergo linea n v eft refidunm : poteft auté pa
rallelogrammum « ¢.ergo fi fuperficies ctineatnr eoe.
lineaqua illam fuperficiem poteft,eft refidunm. ..
- Nonagefimumfecundum Theorema.

Si fuperficies contineatur ex linca rationali, & refi-
duo fccundo, linea quz illam fuperficiem poteft,
cft refiduum mediale primum.

Superficies w g contineatur ex linearationali ay, &9 refi=
duo fecundo « 4. dico lineam quz poteft fuperficiem « &
e[fe eam,qua dicitur refidui mediale primum.Sit enim
lineg « nlinea coninnélan mergo lineg wwn i funt ra-

' S tionales
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tionales potentiatantum comen- , & | .9,
[urabiles:¢o* linea coniunétass, | T
¢ft longitudine commeéfurahilis li-
nea rationali «y:linea uero an |
plus poteft qualinea ax quadra-
to linea fibi longitudine commen-~
Jurabilis. Secetnr linea ax bifarid | -
- €9* dqualiter in pischo o, ¢ [eci- 7_ '
dum linei wx applicetur quarta parti quadrati linee
. amhoceft.quadrate kinex waquale parallelogrammis
- ex al Y w,deficiens [pecie quadrara.ergo per18 hnea «2
. eftlongitudine commeéfurabilis linea L: & per puncia
Aonipfi lineawy ducantur parallela « 8,2 1,8x:¢5° gno-
_miam linea u eft longitudine comméfurabilis tinee 2n,
-ergo totalinca wneft urrique w 3:2 ulongitudine comen-
furabilis Eft antem linea wx rasionaly ¢ longitudine
. incommenfurabilis lines wy.ergo ¢ werague a dsincff
" rationials ¢ longitudine incommenfirabilis line oy
ergo wtrunque parallelogrammum 1, Lx eft mediale
.per 22.Rurfus cam linea A« fit commenfurabilis longi~
tudine linee «x, ergo ¢5° Aneft utrique 4 ux lbngima‘g'

B e %

" . ‘necommenfurabilis:fedlinea a neft longitudine comme”

Jurabilislinee rationali wy,ergo urraque as,uu eft ra-
tionalis ¢ longitudine commenfurabulis linez wy.ergo
utrangue parallelogrammum 26,3 x ¢t rationale per
20.Deferibatnr parallelogrammo a1 aquale quadratii
Aw:parallelogrammo uerox,aquale fir quadratis 14,
ficut in Pmcéden}i theoremate, 7uddmt4 Aayr § erunt:
circa eandem diamesrum:fic diameter o g, deferibar
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tur figura ficut modo dulti eft.
Quoniam ergo parallelogram -
ma w1l x fantmedialia ¢z in-
ter [¢ commenfurabilia, ¢ illis
aqualia quadrata lineari p o,
o1 funt medialia,ergo Iinea o,
o1 funt mediales potentia com-. | .
menfurabiles.Conflar autem potentia commenfurabi-
les efJe lineas x 0,0 1,quia.carum quadrata funt commé
furabilia:comméfurabilia funt porro quadratailla, fci
lices imedrnm 0,0 v,quia funt #qualia Para”rlogram-
i, 1,8 %, qu funt c&’mehﬁ;rabilia:cb'm?/hra[ai/m por=
roeffeilla jzarallelogrima a1, conftat eo,quod modo
probatumeft,lineas « 3,0 effs longitudine commenfi-
rabiles. Ergo per 1.6 ¢+ 10 buins parallelograma w1, x
_funt commenfurabilia.ergo modo probatum eft wia re-
Jfolutionis lineas a o,0v,effe potentia comenfurabiles. Et
qwniabz‘zoam[lelogmmmum ex wltneft aquale qua-
dratolineen. eftergo ficut linea g adlinedsy, irali-
neasn ad lineam u:fed ficut lmea «¢ adlineam «vjita
parallelogrammii w1 ad parallelogrammii « x: ficut au-
temlimeacn adlineam v, ita parallelogrammis sxad -
parallelogrammum ¢ v.ergo parallelogrammoram 1, -
2 x medium proportionale eft parallelogrammii « x. Eff
etiam quadratornm s uyr f medium proportionale pa-
rallelogmmmum wr: ¢ eft aquale parallelogrammis
arquadraton wparallelogrammum ueroz x ¢ft #qud~
le guadrator ¢ Ergonr erit #quale parallelogramo«x:

" Jedon eft aqualeparallelogrammo a4:parallelogram-

mum
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mum ueront eft aquale parallelogrammo i v.Toris er-
go pamllelogrammum Axeft equale gnomoniv ¢ x, ¢
quadrator §. religuum ergo, nempe paralle[ogrammii
« 8,6/t equale quadrato & v,hoceft 3u4dmto lineg av.
Ergolinea nvpoteft fuperficiem « C:dico praserea lined
areffe refiduum mediale primum.Cum enim paralle-
ogrammum «x fit rationale,fitg; aquale parallelogra-
mo.ur,hoceft A g:ergo n f,hoc eft pdmllelogrammum ex
A 0,0 v erit rationale:fed quadratum ¢ eft mediale, quia

ei &quale parallelogrammum { xmodo probatii eft effe
mediale.Ergo parallelogrammum ¢ erit incommen-
furabile quadrato v£:[ed ficut parallelogrammii n ¢ ad
: guadratum vf,italinea ao,adlineam ov,per 16.ergo
per 10 buins,linee n 0,01 funt longitudine incommenfis
rabiles:fédmodo probatum eft eas effé mediales poten-
tia commenfurabiles.ergo linea A o,01 fant mediales po
tentia tantum commenfurabiles,continentes rationale.
‘Ergolineany eft refiduum mediale primum,¢s poreft
fuperficiem « 8 contentam ex linea rationals ¢o° refs-
.dnofecundo. ' ‘

Nonagefimumtertium Theorema..

Sifuperficies contineatur ex linea rationali & refi-
duo tertio;linea quz illam fuperficiem poteft,eft
refiduum mediale fecundum.

Superficies enim o g cotineatur ex linea rationaliny , €5+
refiduo tertio a A.dico lineam qac pofSit (uperficiem « B
¢[fé refidunm mediale fecidum.Sit linea coniunéta ax,
ergo lineg xuna /imf ratg’oqale: potentia tantum coms-
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méfurabiles, ¢5* newtralinearam *_ &, € 3 ¢
“awn o 2ft longitudine commenfi- |
' rabilis linee rationali «y. Tota ue |
row s plus poteft.quam conuntta | R

" wd quadrato line fibi longitudine |
commenfurabilis.religuafiatucin | . {1 1-.
pracedéribns.ergolinesat,infunt » ¢ 0 "
longitudine comméfurabiles ¢o parallelogrammii a.,
- commenfurabile parallelogrammo ¢ x.Et quoniam «,
“yn funt longitudine comenfurabiles; ergo tora linea oy
eft nrrigue a 3, wlongitudine comméfurabilis: [ed linea
ax eftrationalis co* longitudine incommenfurabulis li-
N my,ergo utrazuc a{n.eft rationals ¢ longitudi-
ne incomméfurabilislines wy. ergo utrique parallelo-
. gfammum TR q/}mediale per 22. Rmfm‘ cum linea
o« fit longitudine commenfurabils lineg sx, ergo o 1o
ta eftlongitudine comenfurabilis utrigne e, nyfed
linea an eftrationalis potentia tantwm commenfurabi-
lis linex w y,ergo ¢o* utraque linearam aneff ratio-
nalis potentia tantum commenfurabilis linea » y-ergo
¢o urriique parallelogrammum 46,Kx eft mediale: ¢
quoniam lines ax,Mufunt potentia tantum commen(s-
‘rabiles, ergo fant longitudine incommenfurabiles:fed li
néaaneft longitudine commenfurabulis lines « :linea
antem dx eft longitudine commenfurabilis linea u+,er-
golimea u eft longitudine incommenfurabilu linea vx,
Sicut autemlinea « 3 ad lineam cw,ita parallelograme
mym asad parallelogrammam s x.ergo 1 eft incom-
menfurabile ipfi«x. Conftruatur parallelogrammo ws
equale

Iy
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equale quadratum  usipfiuero ¢ A
tx equale quadratiir§; ¢o* de- - ‘ '

[eribaturfigura,utin pmcedm-s 7 \x X
tibus.Cum igitur parallelogra- V‘ - v

mii ex a3 2nfit #quale quadra- |
1o linea sw.cft ergoficut linea 1 |
adlineamnitasnadzwfedfi- » % . £

cut linea a2 ad lineam i vita parallelogrammii w1 ad
parallelogrammum « x:ficus antem linea «x-ad lineam
Ansita famllelofm_mmum <X ad fdralld%mmm_ii 2x.

Sicut ergo parallelogrammum «1 ad parallelogrammis
sx,itasx ad Inergo parallelogrammorum «1,2x me-
dium proportionale eft« x. Sed quadratord A u,v§ me=.
dium proportionale eft parallelogrammum ur,ergo.cx
eff equale ipfi ir.ergo totum parallelogrammum 4 x eft
aquale gnomoniv @ x,¢g* quadrator£.Ef autemipfum
o x 2quale quadratis » v freliquumergo nempew Ceft <
aquale quadrato 7,hoc eft quadrato lines ns, ergoA s
poreft [uperficiem « C:dico praterea lineam A effe refs-
dunm mediale (ecundum. Ciim enim, ficut probasis eft,
parallelogramma u1,2 x fint medialia,ergo eis #qualia
quadrata lineard n o0 funt etia medialia. ergo #traq;
linean o,0y erit medialis: ¢5° quoniam parallelogram—
mim i1 cﬁfcom'ménﬁtrabilefamllelogmm_mo In,ergo
&5 eis 2qualia quadrata linearum u 0,00 erant com-
menfurabilia.Rurfus.cum fit probatum parallelogram
muma. efJe incomméfurabile pardllelogmmmo $X,Er=
o incommenfurabile erit quadratum  u, parallelo -
grammo prshoceft;quadratum linea s o parallelogra-

~ THH
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'moexm,quuarec‘y'lmedm-°- R S
erit longitudine incomenfurabi-- e |
lis lmmu.ergo lineg a 0,01 [unt A \x ,
mediales potentia tantum com- = | ( ,
menﬁ;ra[atles : dico pmterea eds n
continere mediale.Cil enim pro- ‘ .
bati firsx effe mediale,ergo ¢ P T £
illi equale parallelogrammu ex A o,0 verit mediale. er-
golinea ay eft refiduum mediale fecundum, ¢ poreft

Juperficiem « 8.Ergo linea potens fu peq‘imm 3 eﬂ re-
Jidunm médiale fecundum.

Nonagcﬁmumquartum Theorema.

*

Si fupcrﬁqcs contineatur cx linea rationali & reﬁ-
duo quarta, linea qugillam fuperficié poteft, cft
linca minor.

Superficiesa & contineatur ex linea
rationali « fyer refiduno quarto « 4.
dico lineam qus illam faperficiem
« jloteﬂ e/]e ed,qac dicitar linea
minor:fit enim linea coiuntta an,
ergo lineg an, An funt rationales | ]
potentiatantym commfﬁrabzlcr ¥y B8 s
¢7 linea ws plus poteft,qudm linea An quadrato lines
Jibi longitudine incogmefurabilis, 7 linea . eft longi
tudine commenﬁarabdu linea oy.Dinsdatur linea ay
bifariam ¢ aqualiter in punttos: ¢o* quadrato linee
uaquale fecidum lineam ax ap}zlzce;ur pamllelogn;—
mﬂm,dej&m figwraquadracafiug;illudparallelogra-

mum

& t S,j
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mii ex a 3,0 n. ergo per 19.linea « erit longitudine in-
commenfurabilss linee 2n. Ducantur per puntia o3
ipfis lineis wy,0 €, parallele «0,21,ux. Cum igitur linea
«n fit rationalis, ¢ longitudine commenfurabilis lines
«y,ergo torum parallelogrammum « x eft rationale per
20.Rurfus cum linea anx fit longitudine incomméfura-
bilis linee wy,(nam [ effet linea an longitudine com~
menfurabilislinee «y,cum linea wu fit eidem o« 4 Iongi—
tudine commé'/i:raézlis, effent etiam lines an,d xlongi-

-tudine rommenﬁrabiles,cum tamen pofite fint potétia
-tantum commenfurabiles )funt autem amba ay,Axra
tionales.ergo parallelogrammii 2 x eft mediale. Rurfus
-ctom linea w2 fit longitndine incomenfurabilis linea 1+,
-ergo incommenfurabile eft 1 ipfi parallelogrammo .
Coftruatur parallelogrammo a1 o v o
xqualequadmtum.z\ rIipft uero o \

Yk .¢?u4le quadratum » f,ambo g / | x
quadrata babentia "‘:1”"”’“"‘""‘, !" N
“anvulit Aoy, eroo quadrata A u, i
Y t%;m‘circa e:ndZm diamerriz: | \
ﬁt diameter o ¢ &5 defcribatur fi poo 7. f
gura.Cumigitur parallelogrammii ex « 30n it aquale
quadrato linee «x.erit proportionaliter.ficus linea «2

ad lineam wniitalinea«n adlined 2u:fed ficut linea al
adlineam wwyita parallelogrammum a1 ad parallelo-
‘grammum s x per 1.6.Sicut autem linea \nad linea g,
ita parallelogrammum «x ad parallelogrammaum gx.
ergo parallelogrammorii «1,1x medsum proportionale
eften.ergoficur dittum eft in Pmcedemibts, parallelo-
g HH jj
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grammum wreft aquale paral - R

Aelogrammox:fed av eft aquale M |
ipfis n,ipfum autem u upﬁ Afer- ¢ /L_____. X )
go parallelogrammum ax ef &~ = ‘\\ ,
“quale gnomoniv ¢ x,¢s* quadra- . \
»r o7 .

tort.ergoreliquum « 8 eft 2q4a-
le reliquo quadrato s r,boc eft, _
quadrato linea Av: dico pracerea lined av e/]é irratio-
nalem eam,que linea minor uocatwr. Cum enim Pdral
lelogrammum « x fit rationale,¢s fir aquale quadratis
linearuma o,01,ergo compofituns ex quadmti; linea—
7 A 6,01 evirrationale Rurfus cum & x fit mediale, firg;
.equale ei,quod fir bis ex Ao,0 1sE1go id quodfit bis ex
nosor eftetiam mediale: &5 quoniam parallelogram-
mum i eff incommenﬁ«m_bilc pamllelbgfdmm Zx,er~
go ¢ eis aqualia quadrasa linearum n 0,04 funt inco-
menfirabilia.ergo linet Ao,o v funt porentia incommé
Jarabiles,conficientes compofiium ex quadratis ipfari
rationale:id uere quodfit bus ex spfis mediale,quod est
ciméfurabile ei,quodfit femel ex 1pfis:ergs ¢ quedfic
[emelexipfis, eritetia mediale.Ergb’ linea nv eft irratio
nalis,que wocatur linea minor ¢o° poteft fuperficié'a £.
- Nonagefimumquintum Theorema.

Sifuperficies contincatur ex linea rationali, & refi-
(duo quinto,linea quz illam fuperficié poteft, eft
.ca,qug dicitur cum ratjonali fuperficic faciens to
tam medialem.

r,

Superficies enim a & contineatnr ex linea varionali «v,¢s*

refiduo
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- refiduo qumto « A.dicolineam,que illam fuperficié’ "po-
teft,eam effe-qua dicitur faaem cum rationali fuperf-
" cig totam médialem:fit enim linee « & 1unitalines s,
T queerit Iongzmdma cumnﬁ;mbzlu linearationaliny,
carera cruns 4z in pracedenti.Et quoniam Imea an et
longitudine incommenfurabi- |,
lislinea uy, ¢ fant amba-rae |~ T T
tionales , ergo pamﬂelogramu |
“&X erztmcdzale Rurfus quonsa-| -~ -+ |-~ "}
lined an eftrationalis, ‘e‘j'logt S UPEAERATRN R
“tudine comiéfurabilis linex av,-L -
ergo A xerit rationale. Ciftrua e 'i
tur quadratum np equalepas5> . T 0
rallelogrammo a1, quadrasum - { " *2,.— % %
uerovf aqualeipfilx gt procy v [ %/

, —HE
ximo, fimiliter demoﬂmlmnm. ST N // 4a
5
\l
b

e S

lineam n» poffe fuperficiem w g3 |7 Jgt i s
dico preterea cameffelineam,: | 0 . 32 o'y
que dicitur cam rationali fu—- ST RN RO ¥
perficie fkaem totam medzale. Sy '
cum enim o x fit mediale, etiam u'l{xmakw&qu ain
ex quadratis linearuma oo verie mediale. Rarfws quia
aAxcft rationale,ergo ¢ illi aquale dy quod it bis ex
A o0 1 €rit etiam rationale, 7o quoniam hnea aeftlon
itudine incomméfurabilis linee tn, ergapqm. 69 10
‘iuw: parallelogrammun «) erts mcamenﬁralnle pa-
rallelogrammo r.ergo ¢y’ gaddratu lineax o eris in-
commenfumbzle quadrato kinegor: ergo lined o, 0»
ﬁm: posensia incommenfurabiles facientes c‘om[lof it4m
HH i
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. X ‘guadratis ipfari mediale,id ueroquod fir bis exi-

. pfisrationale.exgo reliqua linea n s eftirrationalis: né-
. pe ea qua dicitur curs ratianals fuperficie faciens tord
medsalem, ¢ poreft fuperficiem. w g. Ergo linea potens

"fuperficiem « geftlinca,qua dscitur cum rasionali [i&-

ferfiae faciens totam medialem. ‘
Nonagcﬁ mum[c‘xtum Theorenda. f—

51 fupcrﬁcxcs contineatur ex linea ratlonah & rcﬁ-
duo fexto,linea que - illam fuperﬁcmm potcﬁ,cﬂ:
ca qua dicitur facu:ns cum mcdxah fupc;ﬂac to-
tam medialem. o \

Sufe;ﬁae:«@ continedtur ex lmea e 8 £y
rationali«y,et refiduo fextow A, TV T

dico lineam qua patcft ﬁ.perﬁae : S i

¢Ce/]'e eam,que dicitur ﬁmen: \l <
cum medsali éperﬁae totd.me~ I
dialem| Sif lince aalinea
coniunita s, ¢o carerafiatme | 1 | i
in Prmed?ti/w;:cum linea 3 frt ;
angitudine incomenfurabilis li~
mea tw, ergo bon pamlle[ogram-
mum «; erit mcommenﬁ;mlnl: |
pamllelogrammo Ix. Efvgmhm :
hines *nsay Junt ramonales po-
tentia tantum comméfurabiles ,
ergo pamllelogmmmum @ X erit
mediale: :farials ratiane & xerit medzalc Cum igitur i
ne aw,s Afine potentiatantum commenfurabiles,er-

go

.P.\."}’
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go funt longitudine inter (¢ incommenfurabiles : fedfi-
cut linea awad waita parallelogrammam axad ay.
ergoaxerit incomenfurabile ipfi A x.Confiruarur eadé
figura,quain pracedentibus , fimilicer probabimus lps
neam a s poffé fuperficiéw C:dico praterea eam.effe,que -
dicitur faciés cum fuperficie medials totam medialem:
nam «x eft mediale,ergo ¢o lli 2quale compofirii ex
quadratis linearum x o0 erit mediale: Rurfus quonid
axeft mediafe,ergo ¢ et quale,id quodfit bis ex Ao,
overit mediale. Et quoniam ax.cft incommenfurabile
ipfi Ax,ergo ¢7° quadrasalinearum av,0v erunt inco-
menfurabilia ei,quod fit bis ex A o,01:¢5* cum paralle-
logrammum w.fic incommenfurabile parallelogram-
mo n,ergo etiam quadratum linee A o erit incommen
[irabile guadrato linec ov. ergo lineg a o,0v erunit po-
tentia incommenfurabiles , faciéses compofitis ex qua-
drarss linearam n 0,01 mediale,¢o quod fit bis ex ipfis
medsale:praterea compofitum ex quadratis ipfari. in-
commenfurabile ei, quod fit bis ex ipffs. ergo linearvefp
irrationalss,qua dicitur cum médiali fuperficie.faciens
totam medialé,co poreft fuperficiem « ¢.Evgo lined po-
tens fuperficieme g eftea, qua dicityr faciens cum J 28
perficie mediali totam medialem. ..
- Nonagefimumf{eptimum Theorema. ~~ *~
Quadratum refidui fecundum lineam rationalem
applicatum,facit alterum latus refiduum primd.

Sit refidunm & ¢ rationalis uero hineay & ¢* quadraro li-
nes « b 2quale fecundum bineam y aapplicesur paral=

e we
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lelogrammam v« faciés alterié o & s
Latus y g, dico lineamy L effere- » - ¢ s
Jfiduum primum Sit enim linee [ 1T ]

wplinea comenicteriunltagw, :| 14 L

gue ¢ eadem dicitur linea ci 4
tynlla, ut.in fine theorematis _
Foiergo: lines an B, fumt ya= | | s
tionales potetitid tamtumcom~..| -~y | |}
menfurabiles: ¢z quadrato li- b
tick e Jecundum Lincam:y A applicetur: parallelogyam
mumy 4, quadratouerolinee £x 2quale parallelogras
muns x:torum ergoy x effequale quadraris linearum
wexu 8:fed parallelogrammum yveft 2quale quadraro
linea wg,reliquum exgo 2 eft-aquale ei,qued fir bisex
wxn C:quia 134drat4’ bknearsm annp fant wqudl‘id ety
quodfit bis ex « wn €,¢9° quadrato linee « g per 72.Se-
cepurlineal u bifariam ¢ aqualiter in punéto'r,e0 &
pictorducatnr linexy aparallelalinea 1§, ergo utrit=
que ex parallelograms ¢, eft aquale ei.quod fir fe-
melex an,u 6. Et quoniam quadrata linearum wnne
fant rationalia, 7m'17w quadratis aquale é/l'jzarallelo
grammiiyaergoy aeftrationale. ergolineayueftra
sionalis longitudine commenflerabilis linet v 2. Rurfus
quoniam id quod firbis ax mws £ eft medialesergo v il
li aquale nempe parallelogrammum i, eric medsale.
érgolinea u eft-rarionalis longitudine incommen/i-
rabilis linee vy Et quoniam quadrata linearnm wwy g
ﬁ;htmﬁam{liaz,jdu_ero quod fit bisex ann g mediale,
ergo quadrata linearum an,n g funt incommenﬁzra—
ilia
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bilia ei,quodfit bis ex a nu C.Eff ansé quadratis linearii
wnu ¢ 2quale parallelogrammum v n:eiuero quod fie
bis ex a u,x ¢ #quale L nergoy A erit incommenfurabile
ipfi1 a.ergo ¢ lineay u eritincommenfurabilss longi-.
tudine linea u:funt autem amba rarionales.ergo li-
nee 'y, u funt rationales potentia tantum commenfu
rabiles, ¢ linea 2 eft refrduum per 73:dico praterea
effe primum refiduum. Cum enim quadratorum linea-
rum anu 8 fitid quodfit ex an,u 8 medium proportio-
nale perlemma pofitum poft s3:fit antem quadrato li
nex wn,aquale parallelogrammum v b,¢i uero quodfir
ex wu,u § 2qualern:quadrato uerolinea s & 2quale x A,
ergo inter parallelogramma y 4,x A medium proportio-
nale eftyaergo ficuryd advasitar X adwa.Sed ficut v
adyaitalineayxadlineamy u : ficur autemyn adx a,
italinearnadlineam x u.ficur ergo lineayx ad lineam
viitd lineas p adlineam x u.ergo [ardﬂelogrammum
exyxnu eft aquale quadrato s u,hoc eft quarta parti
quadratilinex} n.Es quoniam quadratum linet « « eft
tommenfurabile quadrato linexx g,ergo ¢ y b evit c&
menfurabileipfi xn:ficut autem v o ad x A,ita linea yx
ad lineam x w.ergo linea y x erit longitudine commenfu
rabilis linea x w.ergo per18 linea yu plus poreft,quam
linea n quadrato line fibs longitudine commenfura-
bilis.Eft autem linea yu longitudine commenfurabilis
linea rarionals y dergo linea L eft refiduum primum.
Ergoquadratum refiduifecundum lineam rationalem
applicarum facit alsermn larus refidunm primam.

Nonagefimumo&auum Theorema.
1
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Quadratum refidui medialis primi fecundum ra-
tionalem applicatum,facit alterum latus refiduit
fecundum. ' S

Sitrefiduum mediale primum « g,ra~ . 5y
tionalss uero y &: et quadrato line
«Caquale fecundum lineam v a ap
Plicesur parallelogrammum v, fa
ciens alterum latus y2.dico lineam
yefferefidunm feciidum.Sit enim
linex « ¢ linea conuenienter iunéta
Busergolinee wn,on funt mediales
posentiatantum commenfurabiles |
rationale continentes Bt quadrato linea wx aquale [e-
cundum lineam y aapplicetur 4 faciens alterum la-
tus y x:quadrato uero linee n 8 aquale applicetur x A fa
ciens alterum latus x u.toti ergo ya eft #quale ambo-
bus quadrasis linearum ww,xC,qua funt medialia in-
ter ¢ commenfurabilia.ergo ¢ parallelogramma 9,
x A funt medialia inter [¢ commenfurabilia.ergo per 16.
torum y & eft utrique v 0,x A commenfurabile:ergo per
corollarium 24 totum y a cftetiam mediale. ergo linea
yreft rasionalis longitudine incommenfurabilis linee
yAper 23.Es quoniam y A eft aquale quadraris linearis
«u,x G, quadrata uero lincarum ans 8 funt equalia i,
quodfiz bis ex wnnc,et quadrarolines «C per7.2.qua
dratosuero lines u 8 eft 2quale parallelogrammum y«:
reliquum exgo nempeid quod it bis ex ennCeft €qua-
le refiduo parallelogramo ¢ a:fedid quodfit bis ex ww
n 8 eftratsonale,ergoi acrit rationale,ergo linea Lu cft

ratio-

¥ ¢ E ¢ 2
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rationalis o longitudine cimenfurabilis linea y 4 per
21.Cum igitur parallelogrammum v A fit mediale,pa-
rallelogrammum uero L a fit rationale, ergo funt inci-
méfurabilia : ergo ¢o* linea y uerit longitudine incom-
méfurabilis linex L u:¢o fans amba rasionales.ergo li-
neay?l erit refiduum.dico pratereacffe refidus fecun~
dum.Secetur enim linea { u bifariam ¢o* aqualiter in
punttor:d quo puncto parallela adlineam y & ducatur
linear g.ergoutrisq;extra eft aquale parallelogra-
moex «unC.Et quoniam quadratorum linearum e,
x & medium proportionale eftid quod fit ex anué, ergo
o parallelogrammorum y 4,x A medium proportiona-
leeften.Sedficueyseftadraitalineaynadlineam s u:
Jficut autemy nad x Ajitalinea vp adlinedx u. ficus er-
golineayxadlineam yu,italinearp adlineam xu.er-
goparallelogrammum ex y x,x u eft aquale quadrato li
nee vu,hoc eft, quarta partiquadrari linea 2 n.Sed pa-
rallelogrammum y o cft comméfurabile ipfix aergo ¢o*
linea yx linec x u erit commenfurabilis longitndane. er-
goper8.lincay uplus potéft,quamlinea L v quadrato
linea fibi longitudine commenfurabilis:eft assem linea
tuy quee dicitur couenienter iunlta comenfurabilis lon~
gitudine linee rationaliyA,ergo linea y 2 eft refiduid fé-
cyndum. Ergo quadratum refidui medialis primi ¢o'c.

Nonagefimumnonum Theorema. -

Quadratum refidui medialis fecundi fecundum ra
tionalem applicatum,facit alterum latus ref1-
duum tertium., o |

- Il q
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Sitlinea a C refiduum mediale [eciidum , rationalis wero fit
lineay a: ¢o* quadrato linea « g 2quale fecundumlined
y & applicetur parallelogrammum v« faciens alierum
latus y2: dico lineam v effé refs,
duum tertium.Sit enim linec « 8'
linea conuenienter iuncta g wer
golineawn,u 8 funt mediales po-
tentid tantum commenfurabiles
continentes mediale o catera,
#tin proximo theoremate.erga | . . . h
linea y u eft rationalss ligitudine
incommenfurabilis linee ratio-
naliy 2:¢7 utriique ex Lyraeft aquale ei,quod fir ex
wuu6:fedid quodfit ex wu & eft mediale,ergo id quod
fit bis ex wn,n ¢ eftetiam mediale:ergo ¢ rotum 2 A eft
etiam mediale.Ergo linea g peft rationalis ¢o logitudi
ne incommenfurabilis linee v A.Et guoniam linea an,
np [ant longitudine incommenﬂrdZiles,ergo ¢ qha-
dratum linea ux erit incommenfurabile parallelogram
mo ex anss £:f¢d quadrato linea «u funt commenfura-
bilia quadratalinearnm «wu g:parallelogrammo ue-
roexawnéeft commenfurabile id,quodfit bis ex wn,u ¢:
ergo quadrata linearum o un g fans incommenfurabi
lia ei,quod fit bis ex anu C.exgo ¢o eis aqualiaparalle-
logramma y a2 A funt incommenfurabilia: ergo ¢o ls-
nea yu erst longitudine incomméfurabilis inee L u , ¢o°
Junt amba rationales.ergo lineayieft refiduum:dico
pratereacffe refiduum tertium.Cum enim fit commen-
Jurabile quadratii linea awboc eft v, quadrato linea

: B,

[ v

J—t
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¢ hoceft parallelogramo in.ergo ¢+ lineayx eritlon
Zitudine commeéfurabilts line x u. Eadem ratione qua
#fi fumus in pracedenti,probabitar parallelogrammi
exyn,x ueffe aquale quadrato inea s i hot eft quarte
parti 7uadr4tz’ linea ? w.Ergo limeayy poterit le,gui
lineal u quadratolinec fibi longitndine commen(fura-
bilis:¢ neutra ex liness yu, u ¢ftlanigitudine commen
Jurabilislinex rationali y a.ergo lineay eftrefiduum

sertium.Evgo quadratii refidui medialis fecundi ¢oe.

~ "Centefimum Theorema, "+

[}

Quadratum linez minoris fecundum rationalem.
applicatum,facitalterum latus refidui quartum.
Sit linea minor« C,rationalisue "o~ & %
royafecundum quam qua- » L v wp
dratolinct n g 2quale appli- | A
cettir parallelogrammumy., |
faciens alterum latus yg:dico 1
lineam y{ effe refiduum quar- |
tum. Sit enimlinee s linea + + 7" .
conuenienter iunlla Cnergo T ¥ g
lines «n,Bx funt potentia ‘incommc"]i;rftb“ilésr, facientes.
compofitii ex gﬂadr@tk ipﬁn’i rat'iqnq[e:‘ild' uero quod
fir excipfis,mediale,¢o catera fint utin ]Jfaecgdentib}a;
ergo totum parallelogrammum y » erir rationale.ergo
¢o* lineay p erisrationalts longitudine com_menﬁmbi-’ '
1 inee y 2Bt guoniam sdquod it bis ex ani¢ eft me-
diale,ergo ¢ illi aquale pardllelogrammi ¢ s erit me-
diale.ergo linea 3 u erit ravionalis logirudine incomen-
I i
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furabilis linee y a: fed linea %o 5 %
yueftlongitudine commenfts »__ %y 2P
rabilis lined yA.ergo per 13. | :
uelra.buins linea vy éritlon |
githdine incomenfurabilisli- |
nea 3 u.fed funt amberatios
nales, ergo linee yutu fane-1 |
rationales porentia tanth co- Y
menfurabiles. ergo linea y erit refiduum.dico prater-
eacffé refiduum quartum. Cii enim linee wu,n ¢.fint po
tentiaincommenfurabiles,ergo ¢ ipfarum quadrata,
hoc eft,illis aqualia parallelogramma v o,x A funtincs-
menfurabilia.ergo ¢ linea yx erit longitudine incom-
menfurabilis linee x n.Similiter oftendemus parallelo- - -
Grammum ex y x,x u efJé equale quadrato linea s u,hoc
eft,quarta parti quadrati linea Lu.ergo per 19.lineq
v & poterit plus,quam lineal u quadrato lines fibi lon-
gitndine incommen(furabilis:¢5 eft toray u longitudine
commenfurabilis linex rationali y a,ergo linea y 2 eri
refidunm quartum. Ergo quadrarii linea minoris ¢yc,

Centcﬁmumprimum Theorema.

Quadratum linez cum rationali fuperficic facien=
ris totam medialem fecundum rationalem appli
catum,facit alterym Jatus refiduum quintum. |

Sit linea.cumrationab fuperficie faciens tosam medialem
w &:rationalis uero y Myfecundum quam quadrato linea
a & aquale applicetur parallelogrammum v« faciés al-
terum Lasns y2.dico limeam y ¢ ¢ffé refiduum quine#.Sic

g enim
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enim linex  plinea conuenien ., ¢
ter iunclaCu. ergolinee an, Bn
[unt potentia incomenfurabiles [
facienses compofirum ex qua= |
dratis ipfarum mediale:id ue-
1o quod fit ex ipfis vationale. )
fiant enim omma eomodaquo - ¢ |
in pracedétibus,ergo totumyn | oo | s
eritmediale.ergo ineayperie & & & 02X,
rationalis longitudine incommenfyrabilis linea y a: ¢
ueriiquecx parallelogrammis 2 {1 A evitrationale,erge
€9* totwm A erit etiam rasionale.crgo ¢ linea u erit
rationalis longisudine comenfarabilss linea y 2.Ez quo-
wiam y & oft mediale,parallelogrammnm sevo g vatio
nale,ergo y A2 A funt incommenfurabilia:¢s linea y
erit longitudine incommenfurabilis linea tu:¢o funt
amba rationales,ergo lincayp,lu funt rasionales po-
sentia tantum commenfurabiles.ergo liwea 2 eft refi-
dunm.dico praterea effé refidunm quintum: fimilirer
enim probabimus parallelogramii ex yx,x e effé¢ 2qua~
le quadrato linea yu,boc eft,quarse parsi quadrati ki
need u.Et quonid quadrati lines u whoc eft, parallelo-
gramnnis v oft inc&'men/hrqbile guadrato ¢ whoceft, a
rallelogramo x.x, ergo linea y xeris bangitndine incoms-
menfurabilis inexx u.exgoper 39 linea y u plus poteft;
quam linea u quadrato lineafibi longitudine incom-
menfurabilis: ¢ ¢ft conuenienter innlta linea u longi
. sndiné commenfurabilis linea v a.evgo lines 41 ejl‘rejtg:
duum quintum. Ergo quadratum ¢re.




EVCLIDIS ELEMENTOR.
Centefimumf{ecundum Thcbrem;.: '

Quadratum linex cum mediali fuPcrﬁcic facientis
totam medialem,{ecundum rationalem applica-
tum,facit alterum latus refidium fextum. |

Sitlinea cum mediali fuperficie faciés totum mediale ¢,
rationalis ueroy A.fecundum quam quadratolines « g
aquale applicetur parallefogmmmum yw.faciens alre-
rumlatus 3. dico lineam v effe refrdunm fextum.Sit
enim linea « £.linea conuenienter iunita 8,ergo lince
an,B4funt potentiaincommenfurabiles,facientes com-
pofitum ex quadratis ipfarum mediale,id uero quod fir
exipfis mediale: praterea incommenfurabile compofiri
ex quadratis ipfarum ei,quod fit ex spfis.fiant catera
utin precedentibus.erga totum yx erit mediale(quia
eft 2quale compofito ex.quadratis linearii aun€,quod
eft- mediale. )ergo linea g p erit rationalis: longituding
incommenfuravilis mea y a: fimiliter parallelogram-
mum g erie mediale.ergo ¢o linea L u erit rationalis
longitudine incommenfurabilis lines v a.Et quoniam
compofitum ex quadratis linearum wx, 8. eft incommé
Jarabile ei,quod fis bis ex wnuergoills aqualia y a,
LA erunt incomenfurabilia.ergo ¢ linea vy, g u erite
longitadsne incommenfurabiles: funtautem ambe ya-
tionales,ergo fant rationales potentia tantdm commen
Jurabiles. Ergo linca.  erit refidubi:dico praterea effe
vefidunm fex:i. fids catera ut infuperioribus. Et quo~
niam lines wy,€ x funt porentia incommenfurabiles,er
8o quadrata ipfarum funt incommenfurabiliahoceft,

illss
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illis aqualia yo,xrergo ¢ & SUEY N
lineay xlineaxu erit longi- » L vy xp
tudine incommen|urahilis.fi - .
cut in faperioribus deman~ |
Srrabasur parallelogrammo- |
rémy ,x A effe medium pro- 1
}wmouale rA.ergo per 19, k- .+ . -
neayuplus poterit,quam li- -5 e~ *
nea.ul quadraso lmm fibs longieudine mcommmﬁa-—
rabilis:¢g newtra ex zpﬁ: v u oft longitndine commé
furabilislineerarionsli v a.esgotines 7ttﬂ ref damn
fextam.Ergo qaadmmm ¢oee.

Ccntcﬁmumtcruum Theorcma

o
1
|

Linea refiduo commcnfurabxhs xlongu:udmc,cgﬂ; &:
ipfa refiduum ciufdem ordinis. . .-

Sitrefidpsm o« 8,cuifit linea commmﬁrahlzr Iongzmdme
+ t\dico izmum yagffé €5t ipfam reﬁdam cmrdmz:
mfdm cHins ¢ rq/‘dum e & e
nB.Cilenimlines wC fitre- 7> J
feduis fir linea ei conuenienteriunita o ergo bnea «y,
B ﬁmt rationales potentia tantum commenﬁ:mhlex
Jieg; fieut linea « g ad lineamy a,italinea gs ad lined
A:ergo ficut unum ad unumita omnia ad omnia per
12.5.Erit ergo ficat linea « £ ad lineam y aita tota li-
neaws,ad totamlineam v &,¢5 linea p« adlmeam a3,
ergo per 10 huius,lineawerit commenfurabilis longi-
tudine inee v2,¢9* linea g+« linee & ifedlinea ws est
rationalis,ergo ¢g* lineay 2 evit rationalis fimiliter ¢o*
, KK
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linéa alerit rationalis,quia ¢ _¢ g
linea g« cui ipfacft commen » 3
furabilis eft etiam rationalis:fed gnoniam eft ficut linea
poad lineam ajitalineaay adlined y3,¢9 linea g+,
ws fUnt potentia tantum commenﬁtrabiles,ergo e li-
nea A 3,y fnt potentia tantum commenfurabiles.er-
golineay a eft refiduii. dico praterea effe refidui einf-
dem ordinis cuins ¢o* linea « g. Cinz enim fit ur modo
diximus ficut linea ««, adlineam ygita linea 8« ad li-
nedAL.crgopermutaca proportione ficne a« ad gejita
g ad A g:limea autema poteft plus quam linea «,ant
quadrato linex fibi longitadine commenfurabilis,aut
quadrato lines fibi longitudine incommenfurabilis.fi
quadratolmea fibi longitudine commenfurabils, ergo
o lineiy  poteft plus quamlines A% quadrato linee
Jibi longitudine commenfurabilss per 15.Er quidem f li-
nea « « eft longitudine commenfrabilis linez propofire
rationali,cum lintsw fit longirudine commenfarabilis
linea y ¢.ergoper 12.etiam lincay  eritbomgitndine c¥
menfiurabilis propofita rationali.ergo utraque linea ¢
y Aeritrefiduum privis.Quod filinea g« eft longitudi
ne commenfurabilis linea propofite rationali, eis linca
8 fitlongitudine commenfurabilis linee a%,ergo linea
AL erit etiam lo;_'xgim&wcé’menﬁ‘mbilkpropoﬁt_x rd-
tionali: ¢y tuncutraqiclined o g,y Avvit vefiduum 6+
enndit. Quod fi neutra.cx lineis wi 8« erivlongitndine
commen|urabily propofitarationali,nentractid ex li-
neisy 3,AL erit propofiyationalslongitudine commen
furabilis per 13.uelvahuins: cotunc srague lineaw g,
Lot A
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y aeritrefiduum tertium. Quod filinea ws plus poteft
qudm linea 8« quadrato linea fibi longitudine incom-
-méfwrabilis, fimiliter ¢ linea 2 plus poterit quam li-
-neaAtquadrato linea fibi longitudine incommen/ura-
bilis per 15:¢* quidem fi lineaws erit longitudine com-
menfurabilis linex rationali,fimiliter ¢o linea 41 erie
cidem mmmenﬁtraéihs. ¢ ficerit HIYAG; o Byy A Tefi~
duum guartii:fiuero linea ¢ erit commenfurabilis lon
gitudine rationali, fimiliter ¢o* linea a2, ¢5* fic erit
utraques B,y A refidunm guintam . f uero neutra ex
lineis & ;¢ veree longz’mdin'e commenfurabilis rationa-
lisfrmilicer neutra ex lineis y3, 4 erit eidem commen-
furabilis:¢ ficerit utraque a g,y & refidunm fextum.
Ergolinea y aerit vefsdui cinfdé ordinis cuins ¢ « .
- Centefimumquartum Theorema.

Lin;:a commenturabilis refiduo mediali,eft & ipfa
refiduum mediale & eiufdem ordinis,

Sitrefiduum mediale « ¢ cui fie » 2 ¢
commenfurabilis longitadi- ¥ & R
ne ¢ potentia, fine potentia tantum linea v A.dsco y.a
effé refidunm mediale ¢5° einfdé ordinis.Cum enim « g
-fierefiduum mediale.fir ei conuenienter iuncla s v ergo
kines a6+ funt mediales potentia tantum commen|u~
rabsles.Sit anté ficus a € ady Ajita B ad Al fimilira-
‘tione qua in pracedéti ufi fumus’, linea o « erit longits-
dine ¢g° potentia,fiue potenta tantum commen[urabi-
lisinex y2,¢9° linea 8« linex A Lergoper 24 linea v
-erit medsalis: ¢ linea A3 erit medsalis,quia eft comen-
- KK 7
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JorabilislineamedialiSofi- - v % s
militer lineey2,a L erunt po & K2
tentia tantum commenfurabiles: quia habent eandem
proportienem inter [€,quam linea a«,C,qua funt inter
ﬁ_commenﬂrabilesfotemid tantum.ergo lincayaest
refidusm mediale.dico praserea effe cinfdem ordinis cu
ins ¢9* wC.Cum enim fis,ficut linea wc ad lineam p «ita
lineayyadlineam al:fed ficut linea «v adlincam g «,
ita quadratam linea «« ad parallelogrammum ex a.,
B per1.6: ficut autem linea vt adlineam 4 ¢ ita qua-
dratum lineayy adparallelogrammumex y3,42.ergo
Jicut quadratum lines a«ad parallelogrammis ex «+,
£s.ita quadratum line v3 ad parallelogrammum ex
YA, permazata ergo proportione ficut quadrarumli
nex us ad quadrasam linee v titaparallelogrammum
exas,8cad parallelogrammii ex2,n2.Sed quadra-
tum linee «« eft coméfurabile quadrato linee v i(quia
linea v eft commenfurabilislinex v . Jergo ¢o* paralle
logrammum ex ««,f crit commenfurabile parallelo-
grammo ex y3,ag.ergofi pamllelogrammii exX ae,Rt
eftrationale,etiam parallelogrammi ex 3,4 erit ra-
tionale:¢ tunc utraque linea « B,y A erit refiduis me-
diale primum Si uero parallelogrammum ex a ¢ evit
mediale,etiam parallelogrammii ex y {,n 2 erst medsa-
le per corollarium 2.4: estunc seraque linea « B,y Aerit
refidunm mediale fecundum.ergolinea y 4 erit refiduié
mediale einfdem ordinis Hoc theorema ciceptii eft uni-
uerfaliter.fine lineafit comméfurabilis longitndine ¢
potentia fiuepotentiasantum refiduo medialiyeffe ¢

ipfam




ipfam refidunm mediale,¢s einfdem ordinis.\dem di-
cendum de tribus proximis theorematibus.

.. Centefimumquintum Theorema:
Linea commenfurabilis linez minori,eft & ipfa li-
-nea minor.

Sit linea minor « B,ci fircom- 2 ' \
-menfurabiis ¥ . dico linea -, Y
-y deffe lineam minorem:fiar ' '
enim eadem qua in preacedentibus. quoniam linez s,
B funt potentia incommenfurabiles,ergo ¢o* lineey 2,
Al funt potentia incomméfurabiles per 22.6.¢9* 10 hu-
ins Rur[us per 22.6 ficut quadratum linea w « ad qua-
dratum linea g s,ita quadratum linex vy ad quadrati
linea az.ciiuncFaergo proportione, fient quadratali-
nearumas,8sad qRAAT athm lineg p«,ita quadram i
nearumy 3,42 ad quadratam linee 22:¢9* permutata.
proportione ficat quadrata linearii a6 ad quadra-

talinearum y3.A%ita quadratumlines g4 ad qua~
dratum linee 0 2.fed quadratum linex ¢+ eft commen-
furabile quadrarolinee 42 (quia linee g3,42 funt cé-
‘menfurabiles. Jergo ¢o* compofitié ex quadratis linea-
rum a8 erit commenfurabile compofito ex quadra-

tis linearum y 3 a:fed compofith ex quadratis lineari
s, B eff rationale,ergo o compofitum ex quadratis
linearum yz,n erit rationale. Rurfus ci fit ficus qHa-
dratum line asad parvallelogrammum ex s,psita
quadmtu_myh'nm y2ad parallelogrammum éx v 3,A2.
(fecut diximus in proximo sheoremate)permusata er-

: KK i
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goproportione ficut quadra . ., S
Mg, ~y. o & ——t
24 linea wvad Z:;dracu fi- Py T

neay,ita parallelogramum

ex a8 vadparallelogramii ex y ,A8.fed quadrasii li-
nea as eff c&'mmﬂmfi?é quadraso lines y3quia linea
ws,y 2 funt comenfurabiles, ergo ¢o° parallelogrimii ex
«,Cuerit commenfurabile pamﬂdogrammo. Xy AL, °
" fed parallelogrammii ex «+,8 « eft mediale,ergo &7 pa-
rallelogrammum ex v 2,42 erit mediale. ergo linex 1,
A2 erunt potentia incommenfurabiles facientes compo
Sienmex quadrasisipfarum rationale, parallelogrimis

uero ex ipfis mediale.Ergo lincay Aeritlinea minor.
Cenitefimumf{extum Theorema.

Linea commenfurabilis linez cum rationali fuper-
ficie facienti totam medialem,eft & ipfalinea cit
rationali fuperficic faciens totam mecfialcm. |

Sit linea cum rational; fuperficie faciens totam medialem
«C,cuifir comméfurabilis li- 3¢ - s
ned y a.dico line y a effe cis % & 2
rationalifuperficie facienté rotam medialem. Sit linee
w R linea conuenienter innta ¢+, ergo lines « .5 «.fant
potentia incommenfurabiles facientes compofitum ex
quadratis ipfarum mediale.parallelogrammii uero ex
3pfis rationale: fiant ommia quain pracedéribus. Simi-
luer quoque demonflrabimus ficut linea ax ad lineam
€italineamvyadlineam ag: ¢ compofivii ex qua-
dratis linearum ws,8 effe commenfurabile compofito
ex qaadraris linearumy L ag:sd wero guod firex we,Co

o
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effe fimiliter commenfurabile ei,quod ﬁt exy {,«i 3 qha-
re ¢o fimiliter lineg &, A erunt potentia mcommenﬁ:
rabiles faaeme: eaquelinea uo 8. Ergolinea yaevis
etiam linea cis rasionali fuperficie faciens tordmedialé:

Ccntcﬁmumfcpumum Theorema.

Linea commenfurabilis linez cum mediali fuper-
ficie facienti totam medialem, commcnfura ilis
eft & ipfacum mediali fuPcrﬁac faciens totam
medialem.

Sitlineacum mediali fupcrﬁm faaex tatam medialé « 5
cwi fi2 commienfurabilis y & dico lineam ya effé etiam ki
veam cummedralifu Perﬁm ﬁzczmmn totam medialé.
Sitenimlincigu ¢ linea conenié e .. %

o

sersunila g oo flanccarera, % % .3

wt in faperioribus. ergolines we;8 ﬁmt potétia incom
wenfurabiles facientes compofitnm ex qmzdram ipfa-
rmmedmlmdwmqmd firex ipfisetia mediale : ¢
compofitum ex: 9u4dmm incommenfurabile ei, quod
Jreexipfis. Sant ausé,ut ancea demonfbrazam eftlinea
«$,6 s commenfurabiles lineisy 3,4 3,¢o* compofitum ex
quadratis ipforum ws.,C«commenfurabile compofivo ex
7u4dmm linearam 14 &id uero quod ﬁt ex «s,64 o~
menfi;mbde ei,quodfitexy L nd.ergo ¢ linea y 3,43,
Jfins porentia incommenfurabiles facientes catera om-
vidqus linegar,0 vErgolimeaya cﬁcﬂmmedmlz fi~
Imﬁae faaciens totam medialem. '

Centefimumo&asum Thcorcma;

Si ;lefupcr.ﬁcxc rationali dcmahatur {uperficies mc§




_ EVCLIDIS ELEMENTOR.
dialis,linea quz reliquam fuperficiem poteft, eft
alterutra ex duabus irrationalibus,aut refiduum
autlinca minor. E R R
De fuperficic rationali Byde- .. gt 4y
trabatur (uperficies media- ¢
lis g a.dico lineam qua re- [ o
liquam fuperficié’ vy poreft, |~ -
effe alterutram ex duabus | *-- '
irrationalibus,aut reﬁdui{f
ast linedminorem.Sit enim » & >y

"y NP S

x
linea rationalis:t v,[ecundum. qyam.aqualis fuperficiei.. "

8 yapplicetur [aperficies rectangula paralle gramma
u0:fuperficici uero ¢ n aqualis applicetnr fuperficies pa
rallelogrammo u x.reliquum ergo parallelogrammiisy
eft aquale reliquo parallelogrammo r 9.Cam igitir ¢y
fit rationale, ipfum uero ¢ & fit medsale érgo ¢ ud
erit rationale:ipfum uero w xmediale.evgo ¢o linea s
eris rationalis longitudine commenfurabilis-ipfi-Tn per
2x: linea wera ¢ w erit rationalts longitudive incovimen
 furabilis eidem linea xper 23. ergo linea? ¢ erit longs-

tudine incommenfurabilis linee yxper 13.ergolinee 24
{nfunt rationiales potentia tantum commenfurabiles:
ergolinea xd erit refidui , ipfs ueroconuenienter iun=
(Talineaxilinea antem 24 plus poreft,quam linea 1,

aut guadrato linee longitudine fihi commenfarabilis,

ant quadraso lince fibj longim'dinev z'ncomm:ﬁ:rabilk; .

PofSsz prius quadrato linea fibi longitudine commén/ia__
vabilis,cum fis tora 2 4 longitudine commenfurabulis li-

seerasionali Qs.ergo livea x 0 efbrefidusna privam.

' . \ ergo

,
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ergo per o1 linea potens parallelogrammum 0, hoc oft
syeft refiduis, Quodfilinea 20 plues pofsit qud linea x
quadrato linee fibi longitudine incomméfurabilis, cum
linea s 8 fir commenfurabilis longitudine lines rationa-
I w,ergo lineax s erievefiduwm quartum.Ergo per 94
linea potens [uperficiem At hoc eft y « eft linea minor.

Centefimumnonum Theorema.

Side fuperficie mediali detrahatur {uperficies ra-
tionall;s,aliaz duz irrationales fiunt, aut refiduum
mediale primum,aut cum rationali {uperficie fa
ciens totam medialem. :

De fuperficie mediali £y detrahasur rationalis fuperficies
8 #, dico lined quz poteft 2 x o
[uperficiem reliqai vreffes .
alterutram duarumirra- |
tionalii , nel refidui me- | -
diale primam, uel cum ra |
tionali fuperficie faciétem
tota medialem.Sit ratio- * A
nalis lineal wfecundii quam applicentur fuperficies, ut
-in proximo diFum eft: erit fimiliter linea 9 rationalis
¢ longitndine incommenfaurabilis linee Qu:linea nero
2x erit rationalis longitudine commenfurabilis eidem
u:¢g linex 20,3 x rationales erunt potentia tantum &
-menfurabiles.ergo linean ¢ erit refidunm:illi nero con-
wenienter iuntta linealx.Linea autem 26 plus poteft
quamlineay x,uel quadrato linee [ibi longitudine com
-menfurabilis,uel quadrato linea fibi longiradine inci-
LL
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menfurabilis.Et quidem fi S S
lineal s plus poteft quam g ¢

lineat xquadrato lineafi |
bi longitudine commenfu
rabils,ci linea couenien-
ter iuntta Anfir longisudi L
ne commenfurabilis linea *
rationali{nergolineax g erit refiduum /Eciidum:qua-
re linea qua fuperficiem » 0,hoc eft « y poteft,eft refidui
 medsale primis per 92.Quod fi linea L4 plus poreft qua
lineagx quadraro lines fibi longimdinc incommen-
rabilis, cum linea conuenienter iuntta fir longimdine
comméfurabilis linea rationali I n,ergo lineax d erit re-
Jidunm quintum: quare linea quz fuperficié'n o,hocest,
vy potefheft cum rational  fuperficie faciens totam me-
dialem per o5. '

L

& 7y >

Centefimumdecimum Theorema.

Si de {uperficie mediali detrahatur fuperficies me-
dialis,qua fit incomenfurabilis toti,relique duz
fiunt irrationales,aut refiduum mediale {fecun-

‘dum,aut cum mediali fuperficie faciens totam
medialem. |

Sicutin precedentibus defcriptionibus,bicquoque detra-
hatur de fuperficic mediali 8 y faperficies medialis g a:
qu € Afit incommenfurabilis toti gy.dico lineam que
poseft fuperficiem v y,effe alterutram duarii irrationa-
linm,uel refidunm mediale fecundii, el cum mediali fis

perficie facientem sotam-medialem.Cumenim utraqae

Juperficies
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- fuperficies €,¢ & fit medialts, L % g
ergo utraque linea 20,0 x eft. '
rationalis,¢o rationalignlo- 2
gitudine incommenfurabilis.
Eft auté fuperficies & y,hoc eft
u 8 incomméfurabilis ipf g A, |
hoceftn x.ergolinee y0,exfur & 2 7 ™
incommenfurabiles:ergo funt rationales potentia tan-
tum commenfurabiles. ergo linea x 0 erit vefidunm:ipfi
‘uero conuenienter iuncta,d x.linea antem ¢.0 plus poteft
quam lineal x,uel quadrato linea ftbi longitudine com
-menfurabilis,nel linea fibi longitudine incommenfura—
bilss. Er quidé fi linea s plus poreft,quam g x quadrato
linec fibs longitudine commenfurabilis. cum neutra ex
20,2 fitlongitudine commenfurabilis ipfi rationali  u,
ergo linea x b ersr vefiduum tertium.ergo per 93.linea
que poteft fuperficiem a6,hoceft «yerit refiduum me-
diale fecundi. Quod filineaQ o plus poreft quam linea
tnquadrato line fibi longitudine incommenfarabilis,
cum negtra ex Q0.2 fit longitudine commenfurabils
'ipfi rationalign,ergo linea x 0 erse vefiduum [extis.Er-
goper 96lineaqua fuperficiem a 0,boc eft oy poteft,erit
cum mediali fuperficie faciens totam medialem.
Centefimumundecimum Theorema.

Linea que refiduum dicitur,non eft eadem cumea
qu dicitur binomium,

Sit refiduum « ¢, dico » £ non effé idem cum binomio. Nam
foeffe poreft,eft.Sirg; linea rasionalis 2 v, fecidum quam
T LL j
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equale quadrato lineeag ,
applicetur parallelogram -
mum re(tangalii v faciens > ' ¢ 2

alteris latus v cum linea
« 8 fit refiduum, ergo linea
A« erit refiduum primi per
97.Sit ipfi couensenter iun- ¥
&act,ergolinee A3, s funt rationales potentia tantis
comméfurabiles,¢o* linea a2 plus poteft guam lineasy
quadrato linea fibi longirudine comenfurabilis:¢z* a3,
eft longitudine comenfurabilis yationali y A.Rurfis per
pofitionem linea « & eft binomium,ergo linea 4« eft bi-
nomium primum per 60.Disidatur infua nomina in
puncto v:fitg; maius nomé An,ergo lines du,x« [unt ra.
tionales potentiatantum comméfurabiles, ¢ linea ax
plus poteft quam lineans juadmto linea [ibi longitu~
dine commenfurabilis,eadem; linea & weft longitndine
commenfurabilis rationaliy 2.Ergo per 12 lines &4,42
funt longitndine commenfurabiles:ergo ¢o* reliquali-
nea v} erit longitudine commenfurabilis toti A7 per 16,
ant per corollarium einfdem.Cam igitur linea a3 fit €&
menfurabilis linea n fit antem linea 23 rationalis,ra-
tionalis quoque erizgn. Cumr antem linea 42 fit longitu
dine commenfurabilis linee tu: fir antem linea. a3 lon-
gitudine incommenfurabilis linea s ,ergo per 14 linee
2u,2 s fumt longitudine incommenfurabiles Sunt antem-
ambe rationales,ergo lineaz )« funt rationales poten
tia tantum comméfurabiles. ergo linea snerit refiduis:
Jed eft rationalisut modo conclufumeft : boc ausem eft
' impofSibile
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impofSibile,eandé [cilicet lineam effe rationalem ¢z ir-
rationalem,ergorefidunm ni erit idem quod binomis.
Linea quarefiduit dicitur, ¢o* cater& quing; eam con-
fequentes irrationales, neque linex mediali neque [ibi
ip[a inter fe funt exdem.Nam quadratis lines medialis
Jecundum rationalem applicatam,facit alterum lasus
rationalem lineam longitudine incomméfurabilem ei,
Jecundum quam applicasur per 23. quadratii ero re-
fidui ﬁcundum rationalem applicatum,facit alterid la-
tus refiduum primum per 97. quadratum sero refidui
medialis primi fecundum rationalem applicatum,facit

3I

alterum latus refiduum fecidum per 98. quadratam

uera refidui medialis fecundi,facit altersm lasus refi-

dusm tertiam per 99. quadratsm werd linee minoris,

facit alterum latus vefidunm. quartam per 100. qua-
dratwm uero linea cum rationali [aperficie facientis to-

tam medialem,facit alterum latws ‘vefidwum-quintuns
peron quadratum uero lines cﬂm-medialtﬁlpqrﬁcie’

facientis totam medialemﬁcundum-rati,onalem appls-
catum, facit alterum latws refidunm [extum perioz,

Cum igitar dictalatera qua funt latitudines cuinfque.
parallelogrammi unicuique quadraro aqualis ¢ fe~
eundum rationalem applican differar , ¢ dprimo la- -
tere ¢g° ipfa inter [6,(nam & primo differunt,quoniam:
eft rationalss linea:inter e uero differdir,quoniam funs
refidua non eiufdem ordinis) conftar ipfas quog; lineas:
irrationalesinter f¢ diffeventes effe.Ez quoniam demon:

Pratum eft refidunm nonefJe idem quad binomik: qua-
drata autem refidui ¢g quinque linearum irrationas
IR | - LLij
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lium illud confequentium fecundum rationalem appli-
cata, faciunt alteralatera ex refiduis einfdem ordinis,
cusus funt ¢o° refiduna,quorii quadrata applicantur ra
tionaly:fimiliter ¢ quadrata binomif ¢o* quingue li-
nearsm irrationalium illud confequentium [ecundum
rationalem applicata,faciiit altera latera ex binomijs
einfdem qrdini;,cuim [unt ¢ binomia, quorﬁ' quadra-
ta applicantur rationals. ergo Iines trrationales ng
confequuntur binominm, ¢ qua confequitur refiaui,
Junt inter fe differentes.Quare dicta linee omnes irra
tionales funt nismero 13.

1. Medials. 10. Refiduss mediale

2. Binomium. Jecundum.

3. Bimedialeprimam. 1. Minor.

4. Bimediale fecundum.  12. Faciens cum va -
5. Maior. . tionals fuperficie

6. Potens rationale ¢ mediale  totam medialem,

=. Potens duomedialia. 13. Faciens cum me-
8. Refiduum. - “diali fuperficie to

9. Refiduum mediale primam.  tam medialem. -
Centefimumduodecimum Theorema.

Quadratum,lineg rationalis fecundum binomium
applicatum facit alterum latus refidui, cuius no-
muna funt commeéfurabilia binomijnominibus,
& in eadem proportione:praterea id quod fitre-
fidug, eunde orgincm retinct quern binomium,

Sit linea rationalis a,binominm g y,cuins maius nomen fie
yA:¢g* guadrato line fit aquale parallelogrammum
' - ex
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_ex B y,n2.dico lineam o2 effé refiduit,cuins nomina fint
commenfurabilia nominibus ipfius binomij g , queno

mina [anty 4,4 €:¢* in eadem proportione praterea li

nea eundé ordinem ¢ lock tenet inter refidua, qué

binomium Cyretinetinterbi- .
nomia.Sitrarfus quadrato li 5 . -,
nee « aqualeparallelogram- ;¢ .,

mumex ¢ ax.Cum igitur pa- '
rallelogrammum ex Cv,Q fir
equale parallelogramo ex ¢ Au,cum utrung;fir 2qua-
le quadrgto linea o, eftigieur ficut linea y & adlineam
¢ asitalineanadlineam vg per 14.6. fed ¢ eft maior
quam B A,ergo ¢9° w erit masor quam «1.Sit linea « ¢ 2-
qualis linea n.eftergo ficur y 8 ady ajita sad < per 7.
s.ergo difiunita proportione per r7.s.ficut v ad g 4,
itagadlsfiar ficue 03 ad gajita tx adn,(quod qué-
admodum fiat dicemus ad finem demonftrationis. )er-
go per12.5.ficut lineal x ad lineam « x,itatota linea 0 x
adroragn.Sedficnsixad wnitaeffynad 28:(quia Ln
eftadx ficut0 Lad 2,00 03 adceft ficutynad a g.)
ergo ficut linead x adtnsita y 4 ad A B.fed quadratum
lineay 2 eft commenfurabile quadrato linex a g,ergo
¢o* quadratum lines § x Zuadmto linex g x erit commé
furabile per 2.6 ¢5" 10 buins.Sedtres linee o x,2 x,ux
fint proportionales in continua proportione: (ut modo
ditam eft. Jergo per fecundum corollarium 20. 6 qua-
dratum linee  xerit ad quadrati linea L, ficut linea
dx ad lineam « x.ergo linea o x evit longitudine commen
furabilis linga s x: quare per 16 linea s erit longitudi-

d
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necomméfurabilislineasx Er =
quoniam quadratiilines weft 5 a
equdleparallelogramoex 0, y v .
S quadratnmlines weft .

rationale, ergo ¢ parallelo-

grammii ex §3,C A erit vationale. ergo per 21linea o4
eritrationalis ¢g* longitudine comenfarabilis linee.c a:
quare ¢ linea s, quecftipfi o longitudine comméfi
rabilis, erit etiam rationalis ¢o longitudine comméfu-

rabilss ipfe 8 A.Cum igitur fit ficut linea v 2 ad 4 ,ita
nadsx:(quiafupra dictum eft.ficwt v A ad 4 gjira 02
adQv,¢o ficht 0 ad s itagn,adr,)linee neroya,a g
[fint potentia tantum commenﬁtrabile:, erfo ¢o linee
Ansn erunt potentia tantum commenfurabiles.Et cum

Jieficutyaadagisarnads x,ergo cinerfa proportio-
neficut 1€ ad y it wx adn:¢ge permutata propor-

tione ficur £ g adsxjitay dadin:fed linee AB,cx funt
dongitudine commenfurabiles, (ut modo probatum eff)
ergo ¢ lineey A x funt longitudine comméfurabiles :
fedlinea yaeft rationalis,ergo ¢ linea Inerit etiam
rationalis:ergo linex 3 x,v x funt rationales potétia tan-

tam comméfurabiles. ergo linea < evit refidunm, cuins

nomina funt commenfrabilia nominibus binomsj ¢o*

in eadem proportione.dico praterea illudrefiduum effé

einfdem ordinis cuins &9 binomiit. Nam linea y # plus

poteft.quam linea g 4 aut quadrato linea fibi longutu-
dine commenfurabilis,ant linet incommenfirabilis: ¢

quidem filinea v A plus poteft,quam B4 quadrato li-

nea fibi longitudine comméfurabilis, fimiliter ¢5 linea

x
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¢ plus poserir quam lineasx quadrato linea fibi com-.
men/furabilis longitudine per15.Ee quidé fi linea y a est
longitadine comméfurabils linea rationali, cum modo
proéamm fitlineas y 4,2 x effe longuudme commenis-
rabiles, ergo per 12 etiam linea g x erur. longitudine com
menfurabilis line rationals : tunc igirur linea gy erit
binominm Przmum JSfimiliter ¢o* linea g« erit refidunm
primi.Quod filinea ¢ afuerse longztudme commenﬁa—
rabilis linea rantonals,fimiliter ¢ hinea o x evit eide -
menfurabilis:tunc ergo linea g vy erit binomism fecun~
dum, ¢y linea Qsrefiduum fecundum. Quid fineutra
ex y AL ﬁ;em rationali commenfurabilis , fimiliter
mentraex Insx evit eidem commenfurabilis, tunc erie
linea gy binomium tertium, ¢ linea L« refidunm ter-
tium.Quod filinea y aplus poreft quam linea g & 7:{4—
drato linee fibi longitudine mcommenﬁ{rabtlx, fimi=
liter ¢ linea tx plus poserir qgudm sx quadrato li-
nea fibt longitudine mcommenﬁ;rabzlu per 15.Et qui-
dem fi linea v a fuevit longzmdme commenfurabilis lj-
-nes rationalietiam lineal x erit eidem commenj}m—
bilis,tanc erit linea 8y binomium quartum,cs linea
2« refiduumquartum. Quod filinea B A fuerit ratio--
nali commenfurabilss.fimilicer ¢ linea vx érit eidem
commenfirabilis,tunc linea 8 y erit binomum qmrm?’
¢ lincays refiduit quineid. Quod fineutra ex % 4,84
ertt rationals commenfurabilis, fimilser neusra ex'Lx,
unerit gidemicomuenfarabilis,tunc linea &7 erit bing-
mium [exsum,g lineal srefiduuni [extum.Ergo linea
2 eritrefie duum,cuins nomina, nempe 2 xsex funt comi-
: MM
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menfurabilia nominibus binomij ¢ ynominibus inqud
y A, pio flint in eadem proportione, €& habent eun-
dem ordinem ¢o* locum inter refidua quem binomium
inter binomia. Nuncillud dicamms quomodofiat ficur

linea oy adlineam ,itali- 4 » - ¥
nea Ix 44.’ lmc"am wxdinea s x % e .
y Aeft maior linea g a.ergo — .

€ linea s 3 erit maior linea L. Detrahatur de linea 6
aqualisineal sqna firy n per3.L.Ee reliqua fis 0 n.ergo
linea d n erit minor quam linea 3, quia 8 2 eft aqualis li
neis 0aALflat ficus 0 a,ad 0 3itals adQx per 12.6:erg0
per conuerfam proportionem ficut 02 ad 0 Ajita txad
2w.Ergoper eucrfam proportionen ficutlineas3ad g,

‘boceft ad e equalem s iralineaix adsx.

. Centefimum decimumtertium Theorema.

Quadratum linez rationalis fecundum refiduum

~ applicatum,facit alterum latus binomium,cuius
nomina funt commenf{urabilia nominibus refi-
dui & in eadem proportione:praterea id quod fit
binomium eft eiufdé ordinis,cuius & refiduum.

Sit linea rationalis o, refiduit we- . .
70BN quadraro lineeafit” p
‘aquale id quod firex pa,x 0 .
dtaque quadratnin linee ra-— _
sionalis « [ecundi carefiduis e toma o
applicatum,facivalieruny-larus x o.dico lineam k¢ offe
binomsum cuins nomina funt ‘commenfurabilia nomi-
nibus ipfius & A ¢ ineadem proportione: ¢ lined x0

T ) o c”é

g B
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effé eiufdem ordinis binomium,cuins ¢9 ¢ Aefvefiduii. |
Sit linet ¢ alinea ciueniéter iunlla Ay, ergolinea ¢y,
Ay funt rationales potentia tantum commenﬁ;mbile:;
¢ quadrasoline « 2quale fit parallelogrammum ex
Byn:fed quadratum linee « eft rationale, ergo ¢ pa-
vallelogrammum ex 8yn eff etiam rvationale: ergo ot
linea werit rationalis longitudine commenfurabilis li=
nee Cy.Cum igitur pamﬁ:logmmmum ex Byn fit a-
quale i quodfit ex B axd,ergo fient Cy adc ajita x 0,
ad vifed ¢ yeftmaior quam g aergo ¢o lineanderit
maior quamy.Sit linea x equalis lineax . ergo linea xs
eritrationalis longitudine comméfurabils linea &  fi-
it ¢o* lineaw: ¢g* cum fit ficut £y ad Caita x 8 ad x.
exerfa ergo proportione ficut Gy ad A y,ita x o ad«o.fiat
ficwr x o adv,italinea 20 ad2,(quod quemadmodum

far,dicemus adfiné demonftrationis. )ergo erit reliqua
x2 ad relrguam 0, ficut torax d adtord 9+ per 19.5,hoc
eftficat Cy ady a:fedlince £y, y & funt potentia tanti
commenfurabiles,ergo ¢o* linea x 3,30 erunt potentia
tantum commeéfurabiles.Et quoniam eft ficur x6 ad i+,
itaxado,ed ¢o fientnd adbjita s Ladysergo ficut
x2ad6,ita2 0 ady:quare ficut prima ad sertiam,ita
quadrasum prime ad quadratum fecunda.esgo ficut
xadys.ita quadrasam linee x2 ad quadratum linea
0:fedbac quadrata funt comméfurabilia,quia linee
x 2,0 0 funt potentia commenfurabiles.ergo linek x 3,2+
funtlongisydine commenfurabiles. Quare per fecunda
partem16.lines x s funt longitudine commenfurabi-
les:quareper eandem16.¢5* linex x2,xs funt longitu-

MM
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dine c‘ontmenﬁtrdhle:: [fed lxj L
neanseft rationaliserlongi g . 5
tudine commenfurabilis linee =~ ‘. §

L

€ y.ergo &gt linea xQ erit ra-"'
tionals ¢ longitudine com-
menfurabilis eidem ¢v.Et quonid eft ficut linea gy ad
yd,itd x3 ad 6,permutata ergo proportione ficut By
adnyita yaadl o:fedlineagyeft longimdine commé
ﬁtmbiliof linegxs. ergo ¢o° lineay nerie Iongitudihe co
méfurabilis linex 20:(éd lineay 2 eftrationalis,ergo ¢9*
lineal verit rationals: ed ¢ linea 8 y,y A funt poten~
tia tantum commenfurabiles:ergo ¢ linea x 3,10 funt
rationales potentia tantum commenfurabiles Ergo li-
neax b erit binomium, cuius nomina funt comméura-
bilia nominibus refidui,¢o* 1n eadem proportione.dico
pratereaillud binomium efJe cinfdem ordinis cuine,¢r*
refiduum ¢ 2. Nam fi 8.y plus poteft quamy £ quadra-
to linea fibilongitudine commenfurabilis,etialinea x}
poterit plus quam 30 quadrato line fibi longisudine c&
menfurabilss fer 15.Quod fi linea ¢ y fuerit longitudine
.commenfuravilis linex rasionali,etiam lineax g eritei-
~dem yationali commé[urabilis longitudine per 12:quia
linex g yn? fant longitudine commenfurabiles:¢o fic
“eritlinea ¢ a refiduum primam , ¢ linea x ¢ fimiliter
-binominm primum.Quéd fiy # fuerit longitudine com
menfurabilis rationali,etiam linea 30 erit eidem longi
tiudine commenfurabilis:¢5 ficerie linea g A refidunm
Secundum; ¢ lineax 8 bmomié fecundic. Quod fi neu-
- traex B,y fuerss ravionali commenfurabilis longi-
s tudine

”
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‘tidine neutraetiam exx 2,2 8 erit eidem commenfura-
bils:¢o ficeritlinea g Arefiduum tertinm, ¢ lineax
binomium tertium.Si uero linea ¢y plus poreft quam li
neay A quadrato line fibi longitudine incomméfura-
bilis,etiam linea x Q poterss plus quam linea 20 quadra
t0 linea fibi longitudine incomenfurabilis per 15.Ex qui-
dem fi linea vy fuerit longitudine commenfurabilis ra~
tionali, etiamn g eriteidem commeé[urabilis longitudi-
- me:¢s tunclinead A eritvefidunm quartii,¢s linea x ¢
binominm quartis. Quod fiy A fuerit rationali commé
[urabilis longitudine, etiam 24 erit cidem commenfura-
bilis longitudine: ¢ sunceritlinea g Arefidunm quin-
tum,¢o* lineax 8 binomii quintum Quod fineutraex
B,y 4 fuerit longitudine comméfurabilis rationali.fi-
militer neatra ex x 3,2 0 erit eidem comenfurabilis lon-
gitndine: ¢ ficlinea § A eritvefiduii fextum, ¢o linea
x4 binomium [extum.Ergox o erit binomium, cuius no=
minax 3,09 funt comméfurabiliarefidui ¢ 4 nominibus
B ysy M ¢ in eadem proportione: ¢o* linea x4 vetinet
inter binomia eundem ordinem quem ¢ ainter refidua.
Nunc dicamus quomodo fiat ficus linea x6 ad lineam
ovitalineasadli- , .t
neazs.Linee x0ad — et
datur in.continunm ¢o* directum linea aqualis ipfi 0 <>
¢o* fit toralineax a: ¢o per 10.6 dinidatur linea o+ fi
cuttotalineax r dinifaeftin puncto 8:fitd; linea o dis
sifain pancto .Erit ficut x0 ad oa,hoceft adovitas?,
adivere, - - L
‘Centefimumdecimumquartum Theorema.
| | MM i
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Si parallelogrammum contineatur exrefiduo & bi
nomio, cuius homina fint commenfurabilia no-
minibus refidui & in eadem proportione, linca
quz illam fuperficiem poteft,eft rationalis. .

~—

Contineatur parallelogrammumex o g = ¢
refiduon g o binomio v acoins ;' . N
binomij mains nomé fit yo,minus ' PR
neros £ gy fint commenfurabilia T o
wominibus refiduin B,quafintul, L

1 8,¢9° in eadem proportione.fird; :
potensillud parallelogrammum linea,n. dico lineam il-
lam weffé rationalem. Proponatur rasionalis v, cusus
guadrato equale fecundum lineam ~ & applicetur pa-
rallelogrammum faciens alterum larws x.ergo linea
aneff refiduum per ni2:cuins nomina fint xu,un que
fant commen/urabilia binomsf nominibus y v a,¢o in
eadem proportione per 12.Sed per pofitionem linee v+,
s & funt commenfurabiles lineis 2,0 8, ¢o fumt in eadé
proportione:erit ergo fickt al ad Byita xuad ua.ergo.
Jrermutata proportione ficut al ad x pitat 8ad pA.er-.
0 ¢o* reliqua g ad veliquam x a erit ficus uQ adx u,
fedlinea ul eft commenfurabilis linea x n,quia utraque
ex o« L u eft comenfurabilis linea y erffo ¢ linea u 8:
erit commenfurabilis linea y a.eft autem ficut linea « 4.
adlineamunjitaparallelogrammumex v 4 ,u ¢ adpa
rallelogrammum ex y 4,% A per 1.6.ergo Parallelogmm.
mymexy A, eft commefurabile parallelogrammo ex
yAxA: fed parallelogrammum ex ya,xn eft aquale.

quadratolinea b,ergo parallelogrammit ex v a.a St
' commen-
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commenfurabile quadrato lines o:fed parallelogram-
mum exy Aw B eft mluale quadrato lines %:E780 qUd-
dratum linea Verit commenfurabile quadraso liney.
fed quadmmm linez o eft rationale, ergo ¢ quadratic
lineaerit rationale.crgo ¢o- linean eris rationalis:¢o
- poseft parallelogrammum ex « £,y 4. Ergo fi parallelo-
grammum contineatnr e,
g : Corollarium. '
Exhoc manifeftii e, pofJé rationale parallelogrammum
contineri ex lineis irrationalibus, ,
Centefimumdecimumquintum Theorema.

Exlinea mediali nafcuntur linez irrationales innu
merabiles,quari nulla ulli ante dicturi eadé fic.

Sit linea medialis wy.dico ex li- .

" meawyinnumerabiles gigni * g
irrationales, quari nulla ul : :
liex anteditls irrationali- ~
bus eadéfir. Ducatur fuper —
extremitate linea ay perpendicularis « ¢,que fit ratio-
nalis:¢g coplearur parallelogrammii ¢ y,ergo illud pa-
vallelogramii gy eritirrationale per va que dicFa fune
in fine demiftrationis 38:linea ergo qua sllud poreft,erit
Similuer irrationalis. Sit auté tlla limeay a,qua nulli ex
ante dillis irrationalibus erit eadé:quia quadrath hu-
iws v 4 fecundii lined vationalé puta « ¢ applicatii, facit
alteram latus lined medialem nempe wy : nullius uere
ex antedithis quadratum fecundum rationalem appli-
casum, facit alterum latus lincam medialem. Rurfus
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compleatur parallelogram- « . 4, . g
maum « Aerit fimilier illud | S -.
parallelogrammum vairra |
‘tionale, ¢ linea que illud
‘poteft etid irrationalis,qua - o
Jfit az:bac fimiliter nulli ex antedictis irrationalibus
eadem eff poreft.Nullins enim ex antedictis irrationa-
libus quadratum fecundum rationalem applicatum fa
cit alterum latus inedy a.Ergoex linea mediali ¢o°c.

Centefimumdecimumf{extum Theorema.

Propofitum nobis efto,demontftrarein figuris qua-
dratis diametrum efle longitudinc incommen- .
furabilem ipfilateri. |

Sit guadratum,e ¢y A,cuins diameter ey,
jico lineam « v ¢fJe longitudine incom-
menfurabilem linex «C. [t enim pofSit * 5
fieri,fit comméfurabilss : dico sunc illud
confequi eundemnumerum effe parem .
€7 imparem. Manifeftum eft quadra- |
tumlinea wyeffe duplum ad quadrari & >
linec g per47.1.Et quoniam linea a v eﬁ;longimdiné
commen[urabilis linex « 8 per hypothefin, ergo habe-
bunt proportionem inter fé,quam numerus ad numeris
pers buius Habeat linea ay ad lined « & proportioné,
quam numerns « ad namerum w:fintg; illi numeri mi
nimi omnium habentium eandem proportiont : ni igi-
tur numerns s erit unitas. Nam [i < effet unitas, cum

babeat proportionem ad v ficut linea o y ad lineam« g,
' _maior

3

icooo..cog
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maior autem fit «y quam u 8: maior ergo effet 2 unitds
qudm numerss v,quod eft impofSibile. exgo « non eft
unitas,eft ergo numerus.Et quoniam eft ficnt quadratis
linet ay ad quadratam lined « 8yita quadratus nume
rus productus ex ) ad quadratum numeram prodn-
tum ex v : nam utrobique eft proportio fuorum laterié

duplicataper corallarium 20.6 ¢ 11.8: proportio au-

temlinex wy adlineam « & duplicata,eft equalis pro-
portioni numerss ,ad numerum  duplicare, quia est
Sicut wy ad wCisanumerns « ad numeri u : quadra-
tumuero linee oy eft duplum ad quadrasum linee u¢,
ergo ¢o* quadratus productus ex numero «{ erit du-
Plus ad numerum quadrasum productumexs.ergonu
merus quadratus ex «Q eft par: quare ¢o ipfe« erit
etiam par:nam £\ cffecimpar,etia quadrasus ex ipfo
s2¢ffetimpar per 23.9,aut per 29.9. Secetur « 2 aquali-.
ter &0 bifariam ubi ¢ft 4 : quoniam numeri v fune.
minimi fé & proportionis;funt inter [¢ primi per. 24.7:
& eftaQ par,ergo numerus weft impar. Nam fineffée
[mr,binariw RUMErarer HIrUng;  Ln: (nam omnis ny-
merus par habet partem dimidiam per definitionem)
[edills numeri« & funt inter [¢ primi:eft ergoimpofSi-
bile.cos binario aut alio numero quam unitase nume-
TAYL.CYT0 NUMETHS n ej}impar.Et 7uom'4m numerus « 2
eft duplus ads o, ergo numerus quadratus. ex « est
quadruplus ad numerum quadratum ex « 4. Eft dusem
numerns quadrarss ex 2 duplus ad numerum qua-
dratum ex w,ergo numerss quadrasus ex w,eft duplus
ad numerum quadratum ex v0. ergo nymers qnd-
’ ‘ NN
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dratus ex s eft par,ergo ¢o° per ea qua modo dicta funs
ipfe numerus weft par:[ed probasum eft eum effe impa-
rem,quod eftimpofSibile, non igitur linea « y erut longi-
tudine commenfurabils linea « .ergo erit longitudi-
ne incommenfurabils. .

- Aliter. : ~

Alia rasione demonftremus diametrum effe longitudine
incomméfurabilem ipfi laeri:fi negetur fit diameter «,
latus uero fit C:fiarg;rurfusficut @ 3 1o es@eves® -
ad g,itanumerus <t ad numerum ” " °°
%,¢0° fint minimi [z proportionis:
ergo funtinter [¢ primi.dico primo
numeramx non effe uniratem:nam | A
JipofSibile eft,fir unitas.Et quoniam
eft quadrarum lines « ad quadra- ‘
tum linea B.ficut quadratus numerws ex «y ad qua-
dratum numersm exx (ut dictum eft m pracedéti de-
monflratione. )fed quadratum linez « et duplum ad
quadratum line C,ergo numerus quadratus ex«3ad
numerum quadratum ex,eft duplus:fed per te nume-
“vus w eft unisas,ergo numerus quadratws ex « eft bina
vius, quod eftimpofSibile: i exgou eris unitds,ergo erit
~numerns.Et quoniam eftficur quadratum lines wad
: 'quadramm linee g,ita guddratm numerus ex «2 ad

quadratum numeri ex v,ergo numerus qaadratus ex

“«Q erit duplus ad numernm quadratum ex w:quare nu
merus quadratus.cx » numerabit namerum quadra-

tum ex 3 ergoper14,8 numerus wnumerabit nume-

‘rum s 3:fed euud numetat fepfum, exgo numerss x ni-
merabit
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merabit numeros v, 3 cié tamé fint inter ¢ primi, quod
eftimpofSibile.ergo lineawnon erit longitudine commé
[urabilis linea C:ergo erit eidem incommenfurabilis.

Hinc animaduerti poffé pata , neutram havum demifira-

-tionik effe Theanis,fed nec theorema ipfum effe Euclidu:
nam.¢o tractatio tora demonftrandi habet quodrefel
lipofSit, nec refere eam diligétiam, quain cateris nfum
fuiffe Theoné ex ipfo uidere pofSumus. Ex theorema ip-
fuum uidetny non fwa loco pofstum effe: debuis enim pre-
cedere traltatum linearis irvationalin . Quanuis enim
diameter fit longitudine incommenfurabilss ipfs lateri,
eft tamen cidem commenfurabilis potentia: ergo fi lasus
ipfum,ant diametrum pofueris effe lineam rationalem,
neceffario fequitur ¢o* alteram,nempe latus ipfum ant
diametrum effe rationalem, fer definitionem linearnm
rationalinm.Hains antem thearematis multo facillima
&7 certifSimam demonfirationem legere licer in eo li-
bello,quem fupra memoranimus Ariftorelis mei dropan
e uuer. lnd quoq; quad fequithr addisitium.offe ne-
mo neganeris,qui sellexcerit pofletiorem ipfius addi-
tionis partem pertinere ad libros confequentes perfcri-
ptos de folsdis:quiatamé ¢g uerum eft quod dicitur ¢
continet rerum ipfarum intelligentiam,pretermitten-
dum nobis wifumnoneft, .- | -.

Repertis lineis rectis longituditudine inter [ incommen(i
rabilibus , ut lineis « B, reperiri ____ o :
poffant ¢o alse quaplurime ma ——

gnitudines ex binis diméfionibus —r
-conflantes,quales funt plana ipfa fine faperficies,que
A NN
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fint inter [e incommenfurabiles. ¢ )

Nam i inter lineas «.C fumatur - g’_ “
media linca proportionalis y,per
13.6,erit ficut linea w ad lineam g,ita fimilss [pecies fi
yadefcriptad linea n ad fimilem fuperficiem figure de-
[eripta dlineay,fimilis inquam [pecies ad fimilem [pe-
ciem fimiliter defcriptam,per fecidum corollarium 20
theorematis libri fexti,boc eft fiue illefint quadrate,
(quce femper funt inter [¢ fimiles )fiue fuerint alie qua-
piam [pecies rechilinea fimiles.fiue circuli circa diame-
2705 »,y: nam circuli babent eandem proportionem in-
‘ter [¢,quam quadrata [uaram diametrorum per 213,
ergo per [ecundam partem decimi theorematis huins i
bri, fimilis [pecies figura d??ripm a linea o, erit incom-
menfurabilis fimili (peciei fimiliter deferipta dlinea v,
Reperiuntur ergo hoc modo fuperficies inter [¢ incom-
-menfurabiles.Similt ratione reperiuntur figure com-
.menfurabiles,[i pofueris lineas «,8 ¢[Jé inter [¢ longitu-
-dine commenfurabiles. Cum bac ita fint,nune demon-
Shremus etiam in ipfis folidis effe qusdaminser f¢ com-
-menfurabilia,¢o quadam incommenfurabilia.Namf¢
vex fingulis quadratis linearum w,8,8¢l alijs figuris re-
~Ehiliness,qua fine illis quadrasis aquales erexerimas,fo
.lida ﬁnfula aquali altitudine,fine fint illa folida ex fu-
perficie mﬁqaidylan&bxa'cmpoﬁm,ﬁm pyramides,
[inecorpora ferratiliailla folida fic ereftaerunt inter
[e.ficut etiam ipforum bafes inter fe.per 32.11,¢9° pers
¢ 6:12.De corporibus tamen ferratilibus nullam cft

- ¢ale theorema Et quidem fibafes folidorum fucrint in-

ter
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ter ¢ commenfurabiles,folida quoque erunt intet fe ¢
menfurabilia: quod fi bafes fucrine incomméfurabiles,
folida quoque erunt incommenfurabilia, per 10 huins li
bri decimi. As fi fuerinz circuli duo u,8; €5° fuper fingu
los erelti coni fiue cylindri, eadé altitudine erant fimi-
liser inter ¢ conieg cylindri inter fé.ficut ipfi cirenli,
qui funs eorum bafes per 11:12.Ee quidem ficivculi fue-
wintinter ¢ comméfarabiles; fimiliterépfi coniinter ¢,
¢ oylindriinter ¢ exuns comenfurabitess guod fi fue-
rint circuli incommenfurabiles,fimiliter ¢ cont inter -
Je, €5 cylindrisntexfe exunt incommé fierabiles, per 10.
buins Vnde conflaenon in folis! lineis. & fuperficiebus
effe commenfurabilicatem autincomméfurabilicatem; -

Jedin folidis quoqne eafdem reperivi.

" AD EVNDEM ILLVSTRIS:
< fimum Cé.rdinalgm- Bellaium. "

Hic formas iam uicor ouis,normamg; repono:
Hicego feceffusuotidamnatusadibo -~ -
Pheebe tuos,duce te faltus emenfus opacos: . -+ -
Saxaque peruianic multis , prius hofpita paucis
- Exequata meo,qua conceffere labori.
Mox,tua dum magno coeuffirs numine mentem
Thureuaporabirpurusdelubra facerdos: ~ ~ ~
Ecfacrisoperatuserit Belliausaris; -~
Ipfe tua hociubeas monimentum dedicet arce.
Nam pernos tentare;nefas, incuate profanos,
Comperto ut fpatium quadrata zqualeduobus
o NN i



Redderet externis cuneo, quz fubditaredo - -
Linéé,PYthagoras'Samius(}e&iﬂima,ccntum7 |
Terga boum impofuit,uictor ceu {plendidus;aris
Pietidum,magnis{ibi parua rependere nifus.
Tanto illi potior muleis fapientia nummis. .
Ipfe quoque imparibus donis imitatus eofdem,.
Sitmihi ?a's,animos,a_t non ita diffimili inre,
Pasua quidé itla tibi,fed quz mihimaxima, folud
Muiéra.Diis quando putas gratiffimamerces,
‘Me uotiua pium teftabitur ufque tabella.
Noftratibi ¢ multis cancabit pagina paucas -
QPhacebigenus;incalto Sapiendalaudis. -
Garmine,quoqs.modo geminas res hifcuit ufus:
EcSophiz coniunétus amor noua nomina duxis,
Cuius ut exemplo fimul & fermone fruamur.
Nangquehonings feclis quondam fenioribus ufi,
‘Qui ftudiisanimos. & tempora longa dederunt,
Naturz in rebus,{apientum nomen adepti.
‘Quz cum Pythagorg ratio manaffet in zuym, . /
Non tulit inuidiam {enior : nam forte Leonti .-
Cui regnata Phlinus,quondam cogreflus, & ore
Dum referat magno naturg arcana parentis,
Admiranda dedit diuini figna uigoris.
Ingenioneque uifa minor facundia fummo.
Qugrentique uiro,qua nam confideret arte,
Ille quidé effe negat quicqua ullius artisin ipfo,
Sed ftudiis grerna tuis Sapientia duci, :
Hincfibi philofophimnomen finxiffe nouum fe..
Artonitus uocis nouitate,rogatquidin hacre
- ‘ Poneret,
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Poneret,anreliquos inter difcrimen & iftos.

Nec minimum difcrimé;ait,quod ue iple doceri
Mereferente queéas,in imagine cunétd notabo. . -
Nonne uides quatis celebrentur Olympia ludis?
Quam multis cuiufque modi mercatus abadet,
Cetibusillefrequés gc{o‘mcrantibps?huic ego uitd
Perfimilé effe homini dicam. Nam corporisillic!
Pluribus utuires,uaridque exercitamotu ~ -
Fortia mébra-folét celebres parere inde coronas,
Tenuia gloriolg pereuntis pabula,quaftus. .-
Excitathos,aliena utemant,aut ut {ua uendant. -
Quos prater genusillud ineft, longe anteferédi
Nobilitace aliis,laudem captantibus & em: <
Nec juoqui minus ingenud,quinec fibi plaudi -
Fronde coronatis optent,neq; crefcere nummos.
Hoctantum,rerum quid abunoquoq; geratur:
Et quo quidque modo,cura ftudiéque fagaci
Luarantes recolunt, & ab omni parte uorantes,
Intentis iucunda oculis ch&acufa quxrunt.
Haud aliter quim qui mercati aliunde profeti,
Nos etiam ex aliis alias perpenimus oras:
Terrarimque folum exilio fortimur habendum.
Hicalios queftus,popularisgloriafam¢
Sunt quosuana tenct multizplerifque uoluptas
Imperat,in multis morbi non fimplicis eft uis.
Sedqd ago?inumcrésnc paré enumerare furores?
Perrarum genus illorum,qui maximus efle
Debebat numerus,rebus conftanter omifis,

Poft habitifque aliis,quos reti curafequendi



Ceperit, 8 ueri dederit fimulacra tueri.
Celeftes animad,quasincoluere,beatas:  : : !

Sufpiciunt fine finedomos, &: abefle querentes,
Quod reliqud eft;thidt animis, 8 méte moritur.”
Nec terras meminere procul {pectare iacentes.
Hitales,ftudio quibus.cft fapientia,funto -
Philofophi, & meritum me tudice nomé habéto.’
Addidit,dtqueillichominum liberrima forseft,
‘Quifpedtant, rerimquealiis comercia cedunt,
Sic ftudiis cundtis,animos quz plurimaucrfant,
Natura indagareuiasatque abdita preftat.
Sedneg; Pytﬁagoras tantomodo nobilisauthor
Nomine;quin rebus mulco magis amplificatis
Floruit:atque animos cultu molliuit agreftes:
Magna prius per qué ter maxima Grzcia creuit.
Hzc mihi dictabat,uacua dum lentus inumbra
Rure fuburbano inftantes leuat arte ruinas ‘
Labentis patriz, & curarum Tullius 2ftum,
Purus & ipfe fluens Graiorum fontibus hauftis
Tullius,in Latium peregrinasdoctus Athenas
Ferre,{uo{que nouis opibus ditare Quirites.
Matérié ille quidé,numeros fed Phaebus & arté
Sufficit,ulla modo noftri fi carminis eft ars.

'
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