Notes du mont Royal

WWw. notesdumontroyal com (o

Cette ceuvre est hébergée sur « Notes
du mont Royal» dans le cadre d’'un ex-
posé gratuit sur la littérature.

SOURCE DES IMAGES
Google Livres



Euclidiselementorum
LIBER DECIMVS, PETRO
' Montaureo interprete.

~ Adloannem Bellaium Cardinalem,

 LVTETIAE,
Apud Vafcofanum,uialacobaa ad infigne Fontis,
M! D. LIL

‘tVM PRIVILEGIO;

\‘-

U]
.-

,‘
9’"

~J



Lol T S N sk o N o ER Y .« e e s
f;’.l\»_l' i‘/“v".‘d PO (.'. s v ..
CATIT 271412390 s 1

SUINIELIN GONILLII,
<

PRIVILEGIT SENTENTIA.

 Egio diplomate cantii eff, ne quis alins praser Va-
R/Eo[anum,,bur}c Euclidss elementorum libram deci-
mum interprete Petro Montaureo uiro fenatorio ante
[exennium imprimat,ne'ue uendat.Qui fecus fecerit,li-
bru ¢ pana in fanttione aftimata multabitnr Datum
Blefis decimo Calendas Februaryj M. D. L.

De moslins.
ey g
C: 4 o “ 4.
IR P W \ .
o3 \\\\;'3:-‘"2:..\.; k ARSI ’ X \ o
h - ? -




S :

AD 10. BELLAIVM CARDI,
nalem Petri Montaurei -~

w Vmadinfitam mihi magno naturz
| erga me beneficio incredibilem di-

Gi{cedi cupidisatem; illad quequg s
S| diciii progtediente fenfim grate ftas
LI diéque confirmatum accefliffet, ni+
hil effe tam ueheméter homini cxpctgndﬁ,quim
reryn maximarpm percéptan haberenatarann
feci non inuitus adhué, ut quonocaretilla,eo me
+ deduci facile paterer: in idque uitz ¢curriculum

immitti, quog & dignitatihominis cougnientifs
{im1, & natute praterea niea dccomodariiefles]
Huius uerd confilijtantit abefle uideo ur e pees
nitere ceeperit, ut maiores etia quotidie uberios
ré{que fructizs mihi non contingere tantum ipfe
fentiam,fcd & deinceps multo preftantiores pers
ceptum iri certo {pérem{Nam quantoin aleum
longius euchimur,tanto laboré minui magis,qui
maximusin cuinfque rei principiis folet efle:ani-
mi uero uoluptaté nulla _’afia retantd;,qua difceén-
do ali augerique cognoftimus . Isautem meus in
{ufcipiendo uitz genere fenfus cum uniuerfz phi
lofophizftudia mihi proponeretample@tcdum,
fimul animofubiiciebat illud, nihil incare ma-
gnopere profici pofle, nifi quisueterum philofo-
phorumi ueftigia fummadiligentia perfequurus,
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PRAEAFATIO.
candem quam ipfi,uiam inftitiffet. Iraq; nihil,ut
hoc quidem loco dicam,de noftris cxrerard phi-
lofophiz partium ftudiis, ad mathematicam co-
%nitioncm animum aPPlicans, ineum melocum

enfim abductum diuertifle intelligo,unde fufce~

pti primum infticutique illius itineris recorda-
tio propemodum efluxerit : nequeid uerorepu-
gnante me admodum . Quid enim eft,cum ex ea
philofophig parte,quz omnis eft in agendi ratio-
nibus occupata,tantum praceptorum acceperis,
quitum ad unius hominis refque priuatg cuiufg;
{ue reGtionem attinet, unde maior animum ueri
cupiditate flagrantiffima permulcere poffic oble-
Qatio,quam quz ucri?co‘fnitioncm fubfequi fo-
ler:Nam illa quidem ftudia ciuilis difciplina,qug
publicis rebus confilio adminiftrandis idonca to-
tius hominum uitz multo praeftanciffimas actio-
nes exrecto rationis przfcripto moderari debue-
rant,plane refrixerunt : tanta profecto perturba-
tione rerum omnium,ut cuius {cientiz ratio cla-
uum aliquando in rerumpub. gubernatione ma-
gna cum fua laude,hominum uero 16ge maxima
felicitate, curfuque profpero tenuerit, eidem niic
ficuixaliquid r:{i&ﬁ in Ezntina loci. Tertia quz-
dam fupereratilla philofophadi exercitatio , que
naturam rerum perfequens,ut cft omnium inge-
niiorum cognitione digniflima, ita' propter mul-
tiplices ipfius materiz formas & motus incoftan
tes,acurum quoddam habet & fubtile difPumz-,
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PRAEFATIO.

di genus,fed obfcurum tamen, ade6q; repugnan
tes inter {e fummorum philofophorum fenten-
tias,ut uerifimilia tantum, non etiam uera doce-
re uideri poffit. Vnaergo eft mathematicara re-
rum tractatio, qua conftantibus neceflariisque
ducta principiis , uias quoque confimiles gcrfc-
cuta, e nos progredientes manu ueluti ducit,
ubi ueritatis ipfius cubilia,qug quidem mentibus
humanis fua ipfarum ui facultatéq; cerni queant,
explicet intuenda.Quid autem c{’c,iuod hac una
re praftantius magnificentidsque dici poflivAn
guid eritaliud, quod cuiquam antcuertédum ui-

eri queat?Tibi certe non arbitror, Bellai amplif~
fime,cui neque ad acumen ingenij do&rinz cul-
tum, neque ad doétrinam iudiciy uim deefle in-
telligo. Quz cumita fint in teilluftria, ut fortu-
nz tuz,illius quidem per fe {plendida,luminibus
ego unus omnium minime blandusfortunz ad-
mirator offecifle putem, tibi homini grauiffimo}
idonedque uifo d}:: totanoftra ratione iudiciique
fenfu perfcribam paulo liberius: fi forte plus au-
thoritatis ex perfonz tuz dignitate noftra habitu
ra eft oratio, utfane habituraeft, ad iuuentutem
in eum ftudiorum curfum, qué ualde uolumus,
inducédam . Verum enim,ut ipfetecum, hoceft,
cum homine intelligenteloquar, iampridem er-
rabunde de uia defleximus:ueteremqueillam di-
{cendi confuetudinem pr¢ ftudiis quibufdam no
uisamifimus. Hic ci plurima quz recte dici pof~
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fint,omittenda ducam: unum illud quidem ceree
nuncmaxime mihi dicédum eft, illius perturba-
tionis,de qua paulo ante diximus, e efle caufam,
& potiflimam quidem,quod totius inftitutionis,,
(quaim a pueris wudeim ueteres illi ueritatis magi-
firi uocare foliti funt) prifcis quédam feculis tan-,
topere conferuata, ea eft hac quidem ztare per-,
yerfitas, ut quod primum potillimiamg; ftudio-
ram efle debuerat, perexiguum quidem omni-
no locuim apud nos, plurimorum autem homis,
num judiciis nullam etiam dignicatis zftimatio-
nisque partem mereatur autobtineat.Quid ergo
elbdicacaliquis, quid habes quod reprehendas?
Ego uero permulta, pene dixi omnia, utiarh in-
dubititer illud affirmare poflim,tum demi opti-
me rebus homina confultum iri, cum illud poé-
tarum ispor aes=sper ipfiin fuasaiones tranftule
rint:quédque primum ducunt, poftrema habue-
pint: & quod poftremo,aut, ut uerius dicam, nul-
loloco ipfis eit, {1 primum exiftimauerint . Nunc
unius artis,uixdum etiam artis prefidiis opibufq;
immodicis tam flagitiofe circumuenti tantis cla-
moribus obtundimur, ut naturx uox ad {cientiz
cupiditatem inuitantis, ne exaudiri quidem ulla
ratione queat.Quz filoco {uo contéta non fe c6-
mouiffet, diiudicandifque hominum litibus oc-
.cupata munus alienum aut nunquam appetiiflet,
aut certe non impediiffet, minus profecto habe-
remus quod dolendum uideretur.eft enim & iu~
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diciis accommodata: iudicia porro-ipfa difcepta-
tionibus rer controuerfarum, quibus carere nuk
lo modo poffumus,perneceffaria. Neque {ane cft
in'e4requod reprehédiiure j)oﬂit, {r quis morem
taiorum in illa confequenda retinear,ut philofo
phiz totius inftitutis abunde {uppeditatus, hanc
}Pfam illius quidem imitatricem quanda &quafx
obolem aggrediatur difcere; eumintellexerit id
quod in genere{cictiarumeeft perpetuum, ut aliis.
alize fubfint,ideny ipfum hic quoque fieri,utiurif
peritia philofophi partemillam,quz eft de mo-
ribustum ﬁngulorﬁ tum uniu,crforumbtanq.uam.
drchitetam agnofcar & obfcruet. Sed hac tota
cdtroucrforum: ratioiudiciorum illius partiseft
1uftitid,qua awerdyuara tantum continct. Nam.
de altera illa qua: multo eft & dignitate przftan-
tjor, & utilitatein omnem uitz focietatem ube-
rior,qua pramia recte factis, paendfque fceleri-
bus prorata cuitifque rei perfonad; portione di-
ftribuens,duouincula rerdpub.firmiflima com-
pletitur, aur omnino de iufti ipfius ui atquena-
tura,neliteram quidem.Se tamen ueram- philo--
fophiam profitert rerdmgq; maximarum-guberna:
tioni unam:idoneam pradicans,illam iplam phi--
. lofophiam,cum omnium artium parentem,tum:
uero erga {e beneficétiflimam: magiftramque ui--
& certiffimam ledens, dignitacis- inuadie poffef~
fioné alienz: nequefe animaduertit(ne quid ipfe:
‘ariminofius dicam) alienum appetentem contra:
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fua ipfius,quid autem dico fuaimo magis contra
rationis uniuerfz decrera,cuique {ud minime tri
buere: quamque matris loco uereri debuerat ab
ipfa genita & educata, unde fuum aliquemin re-
pub.locum ut tenere poflet,habuerat, quod in pa
rentes impij filij folent, ipli quafi fenectute defi-
pienti,utbonorum fuorum adminiftratione in-
terdiceretur,efficere. Nam {1 nihil aliud effec,quis
quxfo remigem in naui ferat gubernatoris mu-
nusarrogater affetantem? Iamuerout a primis
ordiamur,hzc totasurbes fuis facris initiorim-
guc pertraiationi confecratas habet:ad quas un-
ique concurfus puerorum iuuenimag; fiant,non
tam difcendi,quam d magiftris difcedendi cupi-
dorum.ficztas maxime imbecilla, fuique impo-
tens,eflrenis,incuftodita,fuo unius impetu feren
da permittitur,quam unam alieno parentem im-
perio,authoritate bonorum nixam, infolétiz, le-
uitati,audacia,uoluptati frenum,ceteris etii ani-
morum motibus modum imponendum effe ma
xime doceri oportuit:hifque uocibus afliduc au-
res illius perfonare, ut concurfantesimmenfique
cupiditatum zftus,quibus ztasilla plurimum na
ta eft comoueri, reprimerétur. At enim qui recte
pracipiac doccéntquc » prafto funt, finodo eos |
audire inanimum induxerint. Credo {ane, quod
adillorum arcem attinet,uceft captus horum ho-
minum & temporum, non indiligcntcr expone-
re teftamenta,{ubftitutiones,obligationes, ftipu-
- lationes,
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lationes.Sed quid hac ad mores informidos: Ita
ficutalijne audiantur quidem,propter abhorren
tem ab illis ftudiis multorum ingeniorum natu-
ram:alij quiuis {tudiofe foleant audiri, tamen uel
rei ipfius per {e {pinofz traditione perplexa, uel
docendi imiperitia prpediti, nihilo dotiores a~
mittant auditores,quam acceperint.Ex quoillud
malum interea fequi omnino neceffe eft iniuue-
num animis,cum uoluptates ex doctrina inftitu-
tionéque liberales ipfi non habeant, ut confectan
disalienis illibcraliglifq; totosfefe dedant: pror-
{us enim cos aliquid agere, quietémg; contemne
re, necefle eft.Pauci quidam exillo funt genere,
qui gloriz,nefcio cuius,utilitatisque expectatio-
nedeliniti,¢ toto ftudiorum fuorum quinquen-=
nio fructus tenues illos quidem & aufteros, fed
quzfitos tamen colligant. Praclara uero res, ho-
minem natura quide ipfum {ua nullius uircutis,
uitifue prafentia habiniue fretum,uerum facul-
tatibus nudis in utramuis parcem ferentibus,pre-
ditum,magis tamé improbandorii exemplorum
multitudine,opinionumque peruerficate depra-
uatum,cum opes,honores, diuitias recipue du-
xerit cxPeten‘cEls, ad alendum morgum ex con-
tagione contractum,artem etiam per omne uitz
tempus exercendam adhibere: cuius totaratiodi
{putandi fit de meo & tuo:déqueiis rebus & mo-
cgs,quibusquod meum eft,tuum effici poflic . Ad
quam quidem difciplind nimis multosbdocilio:
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res reddi fcimus,quam focictati hominum c5du’
cattranquille conftantérque moderande. Iea cre
do prifcosillos non tam antiquitate quam digni-
tate memerabiles uiros, domi forifg; in. fua qué-;
que ciuitate rerum geftarum gloria przﬂa'ntcs;,li-
beros{uosad maiorum imitationé inftituiffe : ac
non potius Athenas,Rhodum,Mafliliam, & quo
non: ad cultum ingenij capeflendum , mercatu-
ramque artium optimarum dimififle. Vnde phi-
lofophiz przceptis inftructi,cum fe ipfi regere di
diciffent,agendifque rebus. adhiberentur, nonex
artisillius formulis,fed ex iuftitiz {cicis immuta-
bilibus hominum ccetus, & quidem uelentid, re~
gendos acciperent. Agc-mojo,huncipfum homi
nemex hac noftra exercitatione; tali cultu educa
tionéque in forum ex umbra tanquam inaciem
producamus,ut ftudij {ui rationé & ufum aliqué
nobistandem explicet. Ibiuero quanta pruden-
tia,grauitate,conftantia, probitate fe gerat, dice-
re med non eft. Vos quzfo dicite Pierides, 8¢ qui-
dem hominibus ignaris: nobis enim nihil acti-
net,quos plura{cire necefle eft, quam referre iu-
uet. Hoc tantum dicam,cum fe exiftimeét parum
irrea arce profecturos,nifi toti fint in illius cogni-
tione per omné uitx curfum occupati, tantimg;
b periiffe temporis,quantum aliis fbudiis accef~
ferit,homines ignorantes quantum cuique.fcien
‘tie temporis ictribuédum,nimis magnam mer-
-cedem ftatuune,fi preftantiflimarum rerum, ofht
, - . cif;




" PRAFATIO. .
cij dico munerifque fui ignoratione,hzcuna for-:
‘tuitarum rerd cognitio difceptatrix fibi ipfis co-.
aranda uideatur: neque uerointelliguntrei per:
_ Fc infinitz finem nulla reperiri pofle. Verumipfe
me longius {cribendo proueum in offenfiones
multorum incurriffe uideo , quod equidem nol-
lem:fed cumnulla remedia tam faciant dolorem:
quiam quz funt (alutaria, fi quid eft quod fanari
poflit, plus apud me ualere debere nonnullorum
falutem quam plurimorum indignationé ex re-
mediorum acerbitate collecta femper exiftima-.
ui.Quod cum optimis quibufg; uiris,quales iam
bene multos hicnofter ordo recipit, probati iri
certo {ciam,de cgteris minus eft mihi laboranda.
Atquehaud {cio an quz auditu niic quidem gra-
uia acerbaque uideantur,ipfis in experiundo fua-
aiflima fucura finc:utlongior oratio comproban
dz rationis huius caufa defenfidque nulla requi-
ratur alia, nifi qua rei ipfius intelle@tz perceptio
attulerit. Neque quenquam accepimus auruidi-
mus,qui,cum utranque {cientiam renuiffet, non
utranque adamaret:alteranyuefo nobifcum eti3
admirationi maxime fummoque ftudio non ha-
buiffet. Porro alterius expertem & ignarum, de
utraque iudicium fuum efle uelle iniurium cft.
Pratereafuit ea profecto femper grauiffimorum
eruditiflimorimque hominum omnibus feculis -
de totauitz ratione confenfio, cum expetendarit
rerum tria fugn;ria generareperirentur, ut bono-
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rum animi prima potiflimaq; effet dignatio: czes
terorum autem,ut giuxquc proxime nos attinge-
rent.Ex quoillud efhceretur neceffario, {cientia-
rum quoque,qug bonorum adipifcendorum uias
Pcrfcqucrentur & traderent,eandem efle debere
rationem,ut cuiufque rei preftantiflima uis effer,
itaf{cientiz,cuiresea {ubiiceretur, illi plurimum
& téporis & induftriz noftre deberetur . Ad qui
fanenormam fi ftudia noftrorum hominum ab
ipfis exigerentur,& firmior animorum tranquil-
litas, 8 uero maior ex ipfis in repub. effet utilicas:
eitfque mali,cuius moYc propemodum obruti le
uationem aliquam iampridem expofcimus, me-
dicinam non leuem haberemus: cum non effent
uilitigioforum hominum audaciam,flagitium,
?urorcm inconfultis fuis confiliis adiuuantes, aut
potius ipfos inter fefe miferrimo cocertationum
genere committétes, alienis incommodis adfuas
utilitates per iuftitiz conferuandz {peciem abuti
uellér: quodque rerum omnium pracipuum eft,
illud boni przterea confequerétur,utimprobitas
uirtuti {uo loco dignitatique reftitutz inrerdad- -
miniftratione facile c6cc3crct.H,oc enim munus
effe philofophix unius maxime proprium, huma
narum rerum arcem moderadarum, divinarim -
que fcientiam tradere quisnon uidet, qui modo
- rem ullam unquam métis acie perceperitine for-
te hominesrerum omnium im periti criminétug
cam otij tantum cfle,no item negotij. Cuius gui-
cm

-,
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dem calumniz perfacilis effet mihi quoquie refel~
lendz ratio,nifi rem huius loci, aut operisné efle
intelligerem:ipfam tamen etiam {criptis grauiffi
mis cuiufque ztatishominum prudetiffimorum
agitata,tum uero unius lacobi Sadoleti, uiri pr-
ftantiffimi do&iflimique libello pereleganti , ab
eo perfcripto tanta diligentia & eruditione, uc
maior¢{cnbi pofle non exiftimem. Quod fiexé-

lis agédum effer,nénne permultos omnibus hi-
ﬁoriz monimentis celebratos accepimus, qui ftu
dia do&rinz ad rerumpub. moderationem con-
ferentes,ciuitatum f{uarum ftacum ab initio con~
fticuerint,conferuauerint,perditimque reftitue-
. rint,tanta omnium gétium admiratione,ut fum-
mis etiam honoribusdeferendis magnitudinem
meritorum affequi fenullo modo pofle fateren-
tur? Quid enim? (ut uetera omittamus) nunquid
unquam grauiflimd fan&ifimimque iftud ve-
ftrum Cardinaliim collegium peenttuir;quitum
dignitatis ornamentiquecx duorum hominum
ftudiis,uirtute prudentiaque percepiffee, Gafpa-
ris Contarehi, X huius’ipcfllua,dé quo modo dixt,
Sadoleti2Quorumille per omnes pence gradusho
norum in moderatiflima ﬂorétiﬂfuiléquc Vene-
torum.rcpubipcruagatus,fuis civibusita fe pro-
bauit, ut prafentem cplerent & admirarétur; ab~
{entem etiam propter fingularis uirtutis memo~
riam permanentem requirerent, uobisque ipfis,
qui ab fe ciuem totius cluitatis optimum pihil
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tdle ambientem ant orfinino cagitahrem abduxif
fetis, penc inuiderent. Et f:mc-?u’_ic ille uir omni
laude cumulatus, tam propter excellenté do&ri- - -
nan,tum etiamprobitatemn: &ﬂ"ppudentiam mul:
tarum gentium imperio dignifimus:hic uero al-
ter magis eft otio deleatus, ng illo quidé inani,
fed fructuofo in ormmem poftetitatem & literato.
Quid de Petro:Bembo & Nicolao Ridolfo uiris
certe inomni uirtutum genere maximis dicam?
Libentius autem in comemoratione mortuorit
noftra uerfatur oratio,ne quid affentationi viuo-
rul tribuifleiudicetur; (i cori qui nunc funt,lau-
dationes attingeret.Hi quidé in philofophi finu
ftatimd pueris educatitales ad rempub.cumac- -
cefliflent,utilitates ex fe permagnas uniuerfo qui
dem hominii generi maxime, fibiucro ipfisim-
mortalitatem praterea glorie céfarardn_g._ Quo-
rum {1 qui fludia imitatione confequuti eriit, qui
fieri poreft,urrefpub.non ?maximitmlfuqdi gnita-
tis recipiende fperh invillorum prudeatia & mo-
deratione fibi repoficam arbitretur2 Ac profe&to
fuicrempusillud fane mihi pedivcidur e fpes
effer metiusfore;propter alacritatem animoru in
id ftadium fefe dedenitid,quod-eft ad ueram glo-
riam expeditiffimum : _n%ipermultbrum ftudia
<dgirationefquein aliarraduxiffer fuaipfori cre-
dulitas, nefcio cuins hominisuanicati affentien-
tium:Itane uero’quo quaque uox proferetur ab- -
Adidiar,cofacilius in animisnoftrisuiam ad (fc;- _
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fuadendinrinueniee Ergo repertus cft, fi diis pla:
cet,qui cum bellum nefarium omnibusbonis ar-
ubus indixiflet, & fapientiz fructd iam plane ma:
xima bonorum omnium gratulatione renafcen-
tis nobis inuideret, Lutetiz in Juce atq; oculis nd
Galliz modo, fed totius Europe caftra figeret i~
gnorantiz; & uniuerfx philo _oEl;ix uitzq; adcg‘
¢ philofophia conftituendz authorem Ariltotelé
oppugnatum palam etiam accedéret, nihilindia
lecticis,nihil in phyficis, nihil ufquarn ueri‘uidif-
{e aut tradidiffe argueret. Audax negotium: dice-
tem & impudens, nifiuerbord omnium acerbi-
tatemrei ipfius per fe inauditz,neque iam audié-
dz indignitas ipfa fupcraret. O imperitos maio=
res noftros,qui nunquam quivcruntiftud-animo:
intelligere! Quid cft quod profetum-efle dicam
secenti fophiftarum clade, arque exilio, {i fophi-
ftas aliosafcifcimus? Quafi uero non iam mifer-
rimam rerum omnium ignorationem dcprccé-r -
mur,{ed mutationem tantum inipfisignorantiz

magiftris expetamus . At certe totum illud eiuf-
modi eft,ut céforia magisanimaduerfione,quim:
cuitfquam omnino contra difputantis oratione
reprimendum fit. Neque uero de hac ipfareuer-
bum ullum facturusera,{i moderatius infanien-
dum fibi putaflet: fudqueipfe cotentus iuucturis.
eredule & rerum imperitz non augeretignavia::
namde ipfo quidem leuior omnino iadtura fue-
sat. Impune efle cuiquedcber periculo fuoinfa-

- .
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nire:fed cum ad aliorum perniciem morbus ani-
mi conuertitur,id uero ferend non eft. Huic cer
te malo nift maturis confiliis obuiam eatur, 8 au
daciflimos impetus diligentia continuerit magi-
ftratuum,nz praclara illa ftudiorum nobis pro~
mifla compendia permagno conftiterintiuuen-
tuti:cum grauifﬁma mercede totius temporis ia-
&uradidiceritnihil ¢ nouisillis, fed non fatiseru
ditis magiftris, interea nifi arrogantis cuiu{da &
confidentis ignorantiz ignauizque precepta di-
diciffe.Sed de hacre tota fatis ha&enus: alias for -
tafle pluribus,fi comodum erit. Nitc autem quod
efthuius potiflima loci & inftituti perfequamur.
Cum itaque,ut ante di¢tum eft, mathematici co
gnitionem uniuer{am iam tum a prima iuuentu-
tc uchementer amplexatuseffem, & {zpius ipfe
per me Euclidis clementa reuoluerem, in cateris
quidem libris modicus fane labor mihi fuic: ubi
uero decimum hunc multorum opinione perob-
fcurum attigiffem, ca certe opinio non mediocri
mihi quoquc fraudi fuit,cum non arbitrarer, qui
locus a plerifque propter fufpecta ipfius dithcul-
tatem preteriri {olitus efler,mihi non periturum,
quicquidin eo laboris impendiffem. Itaque plu-
rima extrinfecus adiumenta mihiipfe excogiris,
iterum atque iterum repetita dili(gcnti le&ione,
cum nihilo minor maneret reiipfius obfcuritas,
ceepi cogitare unum Euclidé in primis libris fibi
ipfiad ipforum intelligentiam fufficere:neq; fieri
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pofle,ut fuumin docédo modum atque ordinem
repudians,hic alienum quendam & nouum adhi
beret. Itaq; uia fimpliciori cum rem agé;tedi cee-
piffem,fola librorum precedentium iplius Eucli-
dis ope, 8 uocum fimplicium que funt huic libro
maxime propriz, intelligentia ,omniauifa funt

uam antea illuftriora multo atque clariora:Eu-
clidemque fui ubique fimilem hoc quoque libro,
ut olim cogitatione przceperam,nullius omni-
no rei externz indigentem,{e ipfo contentii : rem
illam quidem paulominus inuulgatam , fed alia
ratione nulla,neq; aliavia,quam fua & familiari
tradere plancuidi.Hzcuero eft,ut a rebus cogni-
tisad ignotas fenfim progrediens ex prioribus re-
rum {ubfequentium comprobet intelligentiam,
& ueritatem. Quz cum pcrfgiccrcm,in caquere
fzpenumero ucrfatus,m:}gnaquc animi intétio-"
ne & ftudio fingulas quafqueres inter fe conue-
nire,nihil collidere intelligerem, nullam moram
ftudiis hominum putaui, quantum per me effici
poflet,diutius afferendam,quin laboribus noftris
animique exercitationibus fruerentur. Cimque
ex maiorum lucubrationibus ; quo pofteritatem
iuuaremus,aliquid uideremur cofequuti, & qui-
bus omnia deberemus nihil effet quod poft mor-
tem hominibus bene meritis gratius per nos re-
ferri pofleuideretur, quim fi quord induftriam
experti uchemérer admiramur & {ufpicimus,eo-
rum etiam hymanitatis exemplum ftudidmque
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ofteritatis adiuunandg uellemus imitari, ceepi c3
Elium rei totius illuftrandz. Itaque Grzcorum
demontftrationes interpretando confequutus, fi-
ue fuerint illz Euclidis fingulorimue geometra-
rum,quorum fymbolis hoc totum eft [?Pus abfo~
lutum,frucix % olsros awradr,ubipreflius {ubri-
liifque compofitx uidebantur,fufiore quoda feri
bédi genere ita patefeciffeme puto,ut le¢tori non
dormitanti,{ed attento nihil deefle pofficad rera
intelligétiam: obitérque uiam & rationem refol-
uendi in primis theorematibus exemplorii copia
notauimus. Sed quo res adhuc multis incognita
commendetur uberius, placuit nonnulla exuete-
xrum libris,Procli in primis,arbitratu quidem no-
ftro fumpta; Latinis literis illuﬁmtaproponcrc,
quibus initiis mathematica duta cognitio, qua
aled ediderit rerum maximari faftigione, ut qua
incredibilem éx fe utilitaté fecutis prioribus atw-
rlerit,candem quoque fibi deipfa polliceantur ho
_mines,{i modo penitius ca ftudia infpexerint: ne-
‘que,quod adhuc faGtum eft,in primo liminis adi
-t uixdum quinque féxue paflus(totidem enim
librisuulgo contenti funt)in ea re progrefl, refti-
-terint.[llud itaque fciendum eft,quod finitum &
-infinitum dici_tur,principia fumma effc mathe-
-maticarum. E}J:cicrum omnium.Nam ea princi-
piainter {e aliter atque aliter copulata,fufficiunt
.ad generandam eam uarietaté, qua in rebus ipfis
cernitur Indeficutipfarum proportiones in infi-
P nitunz
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nitum excrefcant: quas tamen ipfas finiri etiam
necefle cft,ob eam falté caufam,quia finiti quog;.
naturam inipfis exiftentem continent. Primum.
enim inarithmeticis, fi ab unitate ¢aeperis pro-
grediédo,reperies numeros in infinitum augeri:
neque unquam excrefcendi finem, ubi quiefcant
ipfi, freri poffe, ut cumeo peruencris;ceffandum
inillo numerorum auctu tibi prorfus intelligas.
Quemciique porro numerum effeceris, illum o-
mnino finitd effe neceflecft. Deindein ipfis quo-.
guc magnitudinibus idé apparet, ut in infinituo

iuifio1llarum fieri poffit. Ipfze uero res ita diui-
{z,omnino(& quod dicitur)actu ipfo finitz funt:
utcum diuriditur aliquod totd in partes fuas un-.
de componitur,neceffe éft ipfaspartes quzexdi-
uifione procedunt,efle finitas:nam nifi finice ef-
fent;ne partes quidem ipfz effe poflent. Prxterea
finihil effet infinitum,illa duo perabfurde confe-
querétur, 8 ut magnitudines omnes cffent com-~
menfurabilés,nequein ipfis quicquam incomen-
furabile:idedque neirrationale quidcm.Hoc au-
tem eft, quo differuncea, quz in geometria per-
tractanturab arithmeticis : fiquidern in illis fune
quzdam irrationalia, de quibus hoclibro: in ari-
thmeticis uero nihil irrationale, autincommen-
{urabile cognofcitur : funt enim omnes numeri
commenfurabiles inter fe,ea faltem méfura, qua
minima eft in numeris,nempe unitate. Alrerum

quod perabfurde fequeretur;fi nihil effer infinicd,

CT T cjj

-



PR EZFATIO.

illud eft,quod ea uis & facultasunitatis, ut exfe
numerorum fobolem infinita procreare queat,
non exifteret: neque ucro numeri proportiones.
omnes intra e continerent,quas inrebus fingu-
lis inefle perfpicimus,multiplices dico, fuperpar-
ticulares & reliquas tales. Omnis enim numerus
unitati caaﬁxaratus adipfam unicatem habet pro-
portioné aliam, quam id€ iple numerus ad agum
numerum comparatus. Similiter ft finitum nihil
erit, commenfurabilitas. & communio propor-
tionum,fimilitudo & zqualitas fpecierum,czre-
raque huiufinodi quz melioris cyiufdam unt ge
neris,in rebus diftinguendis nulla fint: quz tamé
ipfain mathematicis effe confpicimus. Ea uero fi
non effent, ne mathematica quidem ulla fcientia
fupereflet,cum nihil certo, conftanter,fubtilicér-
ue diceretur,quod cogitatione firma ccipi pof-
{et.Quantum uero utilitatis ea {cientia commu-
ni hominum uitz & focictati coferat,id quidem
non ad ufus ipfius uitz neceffarios refpicienté -
flimare conuenit:ita enim fieret ut cognitionem
emnem & contemplationem rerum taquam in-
utilem repindiaremus,quippe que a rerum huma
narum neceflaria fuppeditatione fefe quam lon-
giflime foleat abducere,ne earum quidem rerume
ullam omnino cognitionem aut curam appetés,
quibus ufusuitg neceffarius eGeineri folet.Eft ue-
3o mathematice {cientiz {ua certa,propriaque di
gnitas & utilitas ,illa quidem per !z zftimanda,
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neque quicquam externum refpiciens,quo fe re~
ferat,nullius omnino rei minifterio fuam utilita-
tem accommodans,neque uitg neceflitati fubfer-
uiens.Quin & liberales difciplinz a libertate di-
&e.{ui nominis dignitatem {uftinere tueriue nuk
lo modo poflint,fi ad feruiendum ufibus necefla-
Jxiis reuocentur.Quod fi ulla ratione illud admit-
tendum uidebitur, ut aliud quippiam extra fe fpe
&are debeat,cuius utilitatem confe@andam ﬁi))i
putet:quid eft in omni rerum uniuerficate {plen-
didius & magis excellens,quim quod mathema-
tica {cientia uiam munire folet animis noftrise
eamque cestiflimam ad rerum intelligibilium ,
omni materia folutarum cognitioné abfolutam:?
Et quidé fi quaeft utilitasexperenda,illaeft pro- -
feGo,quam ex fe praftariflimi & eximiam pro-
fert. nam & quafi manu ducit ad res intelligibi-
les pcrcif{lien:}as,& quod eft in Timzo {cripri di-
uinitus,illius{cienti¢ cognitiouia quzdam eft ad
plenam & integram métis noftrz inftitutionem;

_ cuiusrei ea certe caufz eft arque ratio, quod cadé
eft ipfy Eroportio ad cognitionem totius & pri-
mam philofophiam , quz eft inftitutioni puerili
ad uirtutis ipfiusfummam 8 habiti. Hzcenim:
cfficit bonis & reétis moribus afluefaciendo,uc
animus puerilis ad uitam exuera uirtute perfe—-
&am adolefcat:illa uero animi noftri parte cam,
® 2fgrom dicitur, ita fuis commoditatibus in-

uit & cumularyut multo paratior ad resexi=
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mias infpiciédas & cognofcédas accedat. Ex quo-
Socratis ueriffim@ illud mihi uideri folet, oculit
animz,quem menté dicimus,ipfum quidem ftu--
diis & cupiditatibus obtutique rerum alienarum
exczcatil, & ueluti defoflum;folius fciétie ratio- "
ne diligentidque recreatum excitari, & quodam
ueluti collyrio perfanatum coualefcere folere: ica
{anc,ut rurfum ad fpeculationem ipfius entis, ab
imaginiblisquc' Pcrfpcétis ad res ipFas ,quarum il
1z fucrac imagines,efigi,& tanquam ex c‘aligino-
{o fpecuin locd illuftriflimi eductus, illud ipfum -
lumen intelligibile acie conftanti poflit intueri:
omnindque carcere quodam egreflus, & rerum
generabilivm uinculis inconftantisque materiz
nodofa uarietate tandem exolutus, ad incorpo--
ream & impartibilem fubftantiam attolli. Nam -
& pulchritudo & ordinis illius ratie, qui- in ma-:
thematicis elueet difciplinis, ipfaque rerum ibi-
dem perfpeGarum certa conftantia, animum no
ftrum propius fituntadintelligibilia,ipfa juoq; :
{femper codem modo f¢ habétia, pulchritudiniq;
divinz conuenientiflima.Qu cum itafint,ma-.
themaica {tientia eft, & ipfa quidé per fe ‘& fua--
pteui dig-rrifﬁma,qux ﬂ;ugiol% colatur:neque ta-
men tion plurimum momenti ad eam uitam af~-
ﬁ:_rt,qua: mentis unius maxime pro riacft &ac-
commodata. llludautem in hacre Fatis eft argu-~
menti, fci¢tiam eam per fe {ua ipfius dignitate &
zftimationeniti,ute quodamgoco {criptumab

: ‘ - Arnftotele,
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Ariftotele,quod Eui res illas exquifiucrunt, nullo

przmio, magna diligentia ftudioque uehementi
illud funcaflequuti, ut paruo temporis interual-
loilla permagnum acciperet incrementum ,cum
ip{i czteris omnibus pofthabitis huic uni ftudio
il; totos tradidiffent:atq; hi maxime, qui diuinio
re natura praditi,divinicacé fuis fackis exprime-
rc,quoad icitum effet,elaborauerunt. Itaque uc-
riflma illud eft, {3 qui funt,qui contépeui Eabcn-
dum hoc ftudium exiftiment, cos fine guftu cffe
{fummarum, quz quidem in homine libero con-
ftantique exiftere Poﬂ’unt,uok:frtatﬁ'.@id’ ergo?
nunquid habet ea [cientia quod eotemni debeat,
care tantum quod nihil adisuet comumnis homi-
num uite neceffarias utilicates2 Nullo certe mo-
do: nam & extremi illius cffe@us ubi {e cum ma-
teria coniungere inci[Piunt, cd maxime tendunt,
uc paulo llioﬂt dicturi {umus.Quin eemaijore di-
gnares eft admiratione, quod citra ulliusomni-
10 materiz contagionem fuum ipfa finem in ¢6-
que fine fitum bonum perfequatur: & i feipfa
conuerfa nihilpectet externum. Homirics cnim
rerum ad ufum uitz neceffarivm €oparandarum
occupationibusuacui plane folutiq;,fefe ad fcien
dum fcientizque adeptionem contulerunt: ne-

ueid tamen non rectc, evm prima cura reruny
illarum effe debeat, quibus natura ipfa ad fui edu
cationem & tuitioné carcre nullo modo poteft:

Huic porro fi quando fatisfacti crit,hoceft, frna
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turam ducem confequuti, cupiditatem habendi
rerum neceflariarum modo naturéque metiri uo
luerimus,tum ueroilla nos cogitatio debet exci-
pere;rerum 3 neceflitate generationéque remo-
tarum, & uerum inum proxime attingentiums:
quod cum acciderit, und quoqueid quod in ani-
manoftra inchoatum & rudefuerat, integra ab-
foluitur & perpoliti. Scientiz porro mathema-
ticz diuvifionem eam attulerunt ueteri plerique,
inter quos & Geminus,utdicerét aliam uigem
circaresuerfari folo intellectu perceptibiles, alia
uero res fenfui fubietas pertractare . Res autem
intelligibiles illas effe dixerunt,quariintelligen-
tiam ipfe per feanimus abfqueulla rerum fenfi-
lium Partici‘Pationc feiplum ad contéplationem
excitans per{cquitur:cuius generis duz {unt pre-
cipuz potiflimad; partes,arithmetica & geome-
tria:alter uero genus quod rebus fenfilibus ad-
diGum illa fex comprclcndit,aﬁrologiam, mufi
cam, {upputatricem, mechanica, ﬁerfpc&iuam, '
menfuratricem. Nam quod ad inftruendas per-
tinet acies,(rexmuxor uocant)in partibus mathema
ticz habendum non arbitritur, quiuisinterdum
ipfius auxiliis uti adiuuarique foleat, modo fup-
putatricem adhibens , ut in enumerandis copiis,
modo & menfuratricem, id eft,uo&dar, ubi dfi’ui-
denda funt caftrorum metationi campi fpatia &
dimetienda:multo uero minus auc hiftoriam:aue
medendi artem dixeris partem ullam effe mathe-
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maticz,licet utraque ipfius ope interdum adiuue
tur.Nam & hiftoriz perfcribendx mathematica
theoremata folere {cimus appingi, ubi tractus fi-
tifque regionum,urbium magnitudines,diame-
tros,ambitus colligere uolunt. Ipfi quidé medici

uam multainarte {ua, quam clucigatc tratant
?rcti mathematicz cognitionis fubfidio? Nam
quod adaftrologiam pertinet, quantaeiusin o-
mnem medicinz part¢ manare poffit utilitas,do-
centdeearefcripti diligenter Hippocratis libri:
czteri quoque omnes, quimodo de tépeftatum
ratione locorimque fitu fibi feribendum putaue
runt. Eadem quoqueratio erit cius, qui aciebus
inftruendis operam accommodat:nam utetur &
ipfe machematicis theofematibus : neque ramen
continuo mathematici nomine Pcrhibédus,licc‘t
aliquando § minimos cupiens in fpeciem uideri
{uos exercitus ad circuli lfguri conftituat caftro-
rum ambitum, nonniiquam in quadratum pen-
tagonum autaliam multorum angulorum for-
mam, ubi quim maximosapparere cupit. Tales.
autem primz {pecies cum fint ipfius mathemati-
cz,geometria rurfus dividitur in tractatus duos,
alterum planorum,alterum folidorum:nam pun:
&orum & linearii propria nulla omninoars re-
periri poteft, cum nulfa-ﬁgura punctis aut lineis
conftet,qua non fimul plana fit aut folida. Nihil
enimaliud agitgeometria ulla fui parte,quam ut
plana & folida conftituat:conftituta inu:i fecom
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paret aut dividat. Hoc idem efficitur in arithme-
tica: nam & numeri diuiduntur in lineares, pla—
nos & folidos, quorum omnium fingulatim fua
eft cractatio . Nam & {pecies numerori ipfa per
{e ab unitate prodeuntcs explicancur, & genera-
tiones planorum, fimilium, inquam, & diffimi-
lium, & folidorum etiam,qui tertia quadam mul
tiplicarione confici folent. Illa autem quam men
{uratricem dicimus:: item alia quam {upputatri-
cem {uperiorum fimilitudinem nonnullam refe-
rentes:ipfe tamen funt in co diffimiles,quod non
de numeris aut figuris intclletufolo comprehen
fisinueftigant,fed de fenfilibus:neque enim mu-
nus menfuratricis effe pofueris,ut cylindrum auc
conum metiatur, fed rerum in materia demerfa-
rum accruos‘tanquém conos, puteos autem ut cy
lindros:fed nequelincis quibufdam intelligibili-
busid aﬂécluitu r,uerum ztnﬁlibus ,& utexactifli-
me,radiis {olaribus: ruditer auté, per applicatio-
nem amuflis linez, aut alterius re1 non diflimilis
opera,qua materia conftet. Quam uero diximus
fupputatricem, nc ca quidem paffiones numero-
rum ipfas per fe cofiderat,fcd numeros rebus ma-
terialibus inuolutos : & dividendo quidem nihil
ftatuit effle minimum,quomodo neque arithme-
tica:quod tamen {pectatad cerrum genus unum,
ponitaliquid quod fit minimum: unus enim ali-
quis homo eft illi pro menfura totius hominum
multicudinis,{icuc unitas quoque menfura com-
munis.
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munis eft omnium numerorum. Per{pectiva rur
fus & mufica funt quedam ueluti partes,illa qui-
dem geometriz,hzc auté arithmeticg. Nam per-
{pectivauifunoftro ceulinea aburitur, & iis an-
glleis qui ex radiis uiforijs .conﬁituuntur : diuidi-
tirque in eam qua Fropno nomine dicitur per-
{pectiua, caufas explicans eord , qua aliter quam
(fnt,apparcr'e folent, obipforum alios atque alios.
pofitus & diftantias : quales funt linez parallele
concurrere uifz:reruni quoque quadratari figu-
r circulari forma confpeétx.item in cam qugin
uniuerfum fpecularis dici poteft,que cuiufq; ge-
neris radios fractos fiue flexos perfcrutatur, uifo-
rum feu imaginum cognitionem adiunétam ha-
bés,imul & illud affercs,qui fieri poflir, uti quod
confpicitur,ameenum fituifu iucundimg; , nul-
la partium {fuarum difcrepatia aut deprauatione
corruptam imaginem YroEtcr interualla autele-
uationem rei uifz, oculis fpc&antium exhibens.
Mufica uero confonantium numerorum ratio-
nes auribus acceptas cii indagaflet, canones fuos.
& fidesipfasita Fccandas oftendit,ut facilesad co
gnitionem noftramille fonorum conuenientie
ficrent:cdmque paffim ad fenfuum dele@ationé
indicidmque diuerteret, fermonem Platoni de-
dic affirmanti ei efe,qua menti aures ipfas protu
liffe uifa fit. Adillas fuperioresaccedit mccfmniz-
ca,pars & ipfa quada exiftens rotius tra&ationis
.& cognitionis rerum fenfilium & materiz con~
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iun&arum. Huius auté generisilla eft quz opera
& machinas cuiufque modi efficit adufum to-
tius rei bellicg neceffarium idoneas:qualia mulea
diuino uir ingenio Syracufius Archimedes exco-
gitaffe {cribitur & conftruxifle, uim permagnam
& incredibilem habentia,ipfis quoque Romanis
Syracufas terra marique obfidentibus formidabi
lia: quorum tamen ipfori nihil apud Archime-
dem tanti fuerat, ut magno ftudio dignum arbi-
traretur:ucrum ficut Plutarchus in Marcello fcri
bit Clegantifﬁmc, $ausSins mulsoms 1190 mlghdrx Tee
wAdsw: ea tamé fuerunt unius hominis ludicra, ut
Romanorum uires toti pene terrarum orbi for-
midabiles diutius eluferint;nec ante urbis potiii-
dx Marcello imperatori clariffimo {pes facta fue
rit,quim ex infidiis no&u , meenibus per abfen-
tiam Archimedis indefenfis fcalas admouerit. Fa
bulofa hzc profe@o uideri poffint, fiad noftrori
hominum ingenia,quz ufpiam funt nobiliflima,
conferantur. Verum tamé perinique faceremus,
fiprimum aliorum induftriam ex czterorii me-
tiri uellemus ignauia : ut quod hi non Iofﬁnt, ne
illi quidem potuiffe uideantur. Deinde qui fieri
po(?xt,quae przftantiflimi quique, iidémque gra-
uiflimi fcriptores,non Grci tantum,qui {uis am
bitiofius fauiffe uideri poflint,f{ed etia Latini, iig;
Grcis hominibus fepius iniqui,M.Tullius,T.Li
uius in unius hominis laudibus confentientes ad
czlum extulerit,ut his fidem abrogemus: Quod

o fine |
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fine authoritate quidem ulla ad credendum ad-
ducimur,funt in oculis manibuisq; noftris Archi-
:medis ipfius opera, nonilla quidem de machinis
ipfisaut operibus confcripta, nihil enim tale fcri-
-ptione digni magnopere iudicauit, fed quzlon-
¢ maiora diuinioraque cenfenda fint, ferumil-
;Erum uniuerfalia theoremara,quz {i quis uia ot-
dinéqueaggrefluserit,cumiifdem uettigiis infti-
terit,quibus Archimedes & ueteresilli nobilésg;
‘geometrz,codem quoque peruenturum fefe con
fidac. Nobis quidem fiuita fuppetet, illud in pri-
mis curz futurum eft,quod adhuc fuitin hoc de-
cimo Euclidis libro,ut difficillimi quique prifco-
-rum geometrarum hibri certa {pe & fiducia intel-
ligendilegi poflintabiis,qui modo ftudiori fus-
rum rationem ad ueterum normam exigere, or-
dinemque certiflimum difcendi magiftrum con-
feruare uolét. Ordinem autem ipfum fi quis ob-
feruauerit, nihil praeterea putet effe, quod fibi de-
effe poffit.Sed iam ad inftitutd ut reuertamur, ad
-cas artes quas ante memorauimus accedit & illa,
- quz rebus ex fefe immobilibus motum attribuit,
nunc per ?uafdam afpirationes,quemadmodum
-perfecuti fune Crefibius & Heron:nunc per libra-
tiones ponderiimque. momenta,, quorum in-
qualitas mouendi caufam affere, zqualitas-ueto
uietis neceflitatéut eft in Timzo:nunc quibuf~
35; neruis & funiculis attractus & motiones ani-
‘matorym corporum imisantibiss ; Eill- & aliage-~
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“neris eiufdem,quz {pheris conftruendis operam
adhibens,circuitus orbium czleftium imitatione
confequitur:qualem idemille nunquam fatislau
datus Archimedes ethnxit. Aftrologia fupereft
difputationem inftituens de mundiipfius couer-
fione mirabili, de magnitudine,figura,fitu, cele-
ritate, tarditate corporum czleftium : quz uis fic
inillis illuminadi,qui difceffus a terra, quiad ea-
dem acceflus: & quz funt his confequentia,ex fen
{u quidem & ipfa permultum inftructa, nihilo ta
men minus cognitioni rerum naturalium fami-
liariter communicas.Cuius illa pars contemnen-
danon eft,quz ex normarum & umbilicorum fi-
tu,horarum fpatia & tempeftatum interualla di-
metitur:quaq; fublimia ueftigando poli czleftis
altitudines in quaque terrarum parte, aftrorum-
que diffitas po?lcioncs comprehédir, Yleraquc fi-
mul alia perlequens, quz {unt aftrologo fpecu-
lanti proroﬁta .Eft &illa qua dioptrica dicitur
per rimulas in fole,luna cxterilq; fyderibus cele-

 ritates tarditatefque motui uenari folita.Ez qui-

-dem funt partes ?cicnti:r mathematicz, ita defcri

- pt aueteribus mathematicis,quemadmodi ex-

_plicuimus. Nunc autem de finead quem feratur

. intendatque, cum hzc tota traltatio elemento-

- yum geometricorum,tum ecade lineis rationali-

. bus & irrationalibus, quz eft huius decimi libri
] Eqp_ria,pauca quzdam afferatous. Quainre il-
--Judfanc cum primis cft incelligend,propofitum

T R } duplex
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duplex Euclidi fuiffe in hisquidem libris:aliud
quod traditionem rerum perquifitarum refpice-
 ret:aliud preterea quod difcétis animum omni-
bus modis informaret & erudirer: ut fi res ipfe
inueftigationi fubie@ confiderandz fint,dicen-
da Proﬁ:&o uideatur toto hoc de geometria fer-
mone nihil aliud quri,quiam utnobiles illx figu
rz quinque plane comprehéfione intclligantur,a
quibus mundus hic uniuerfus,iudicio quidé Pla-
tonis,defcriptas fuas habet partes. Itag; Erimum
ceepit agi de fimpliciflimis quibufque rebus: de-
incfc fenfim aflurgente compoﬁtionis ftructura,
e6 tandem peruentum eft,ut uarictas omnis illa-
rum figurarum aperiretur, & feparatim quidem
unaquzque prius conftituta, tum denique fimul
omnes codem globo contentz inuoluerétur, ex-

ofitis etiam proportionibus, quas lineis latera-
ﬁbus cuiufque figurz inter fe,quafque fuperficie-
bus f;'j)ﬁs » & quasfolidis etiam figuris inter ipfas
ineffe compertum eft. Quod autem ad illud pro-
pofitum attinet,erudiendi eius qui ad hoc ftudia
difcendum accefferit,huinfmodi eft, utfecidum
- Elementori geometricorum intelligétiam perfe
¢te cumuletur animus, abfoluatirg; ipfius habi-
tus & compleatur:quo facile poflitad quamlibet
geometriz tractationé comprehendédam ipfc fi-
bi fufficere. Ab his enim uelut initiis aufpicadi, c2
terafil quog; permultard,uel potius omniii huius
fc@étjae partium poterimus cogriitior:lc{r.l. .aﬁ'cqui,

uy
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ciuldémque multiplicem animo comple&ti uarie
tatem:neque id tantum,quin & illud quoque ue-
riflime dici poteft, fineiifdem ipfis reliquorum
omnium non obfcuram folum, uerum neque o-
mnino poflibilem efle intelligétiam. Nam & pri-
ma quzque atq; fimpliciflima theoremata proxi
‘me ctiam ad primas hypothefes accedentia, funt
‘his libris ita coagmentata, ut interim nullum or-
dinem magis cuiq; rei.conucnientem afferri po-
tuifle cognofcamus: ex quibus czterard partium
fcriptores ad propofitil fuii accomodate, certiffi-
amis & incouulfis ufi funt fuard demoftrationum
-fundamentis.Quo in genere eft Archimedes, A~
pollonius Pergaus,& ceteri omnes n6 geometr
-tanti,fed & aftrologi,& quimathematicord no-
‘mine cenferi folét. Hoc autem cum alibi femper,
tum uero-in legendis Conicis Apollonij certiffi-
-mum efle nuper ipfi uidimus:ad qua nifi diligen-
iter inftruétus ab Euclide ueneris,opera plane tibi
-periiffe fentics.Eft enim Euclidis geometria non
-ad eorum tantd cognitionem,que funt de codem
-genere {cripta, neceflario perdifcenda, fed etiam
-in quauis mathematicari {cientiard nihit cuiqua
fatis poterit eflenotum,qui né 4 geometria pro-
fectus perueneritad catera:quam fi quis fecundi

“Philoné effe dixerit principiit & tiquam uxcémnn
.'-rcliclua_.rum omnium maticmaticarum,is Profc—
<o 4 rei totius ueritate non aberrauerit.Nam ex
~illamatrice ueluti quadam-urbe populofa dedu-
' - G
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e funtille deinceps colonig,que funt A nobis fu
perius explicat. Eft ergo finis ille geometricor@
elementorum abfolutus difcentis habitus, {cien-
tiz uniuerfz capax,traditioque mundanara figu-
rarum, quz fint cuiufg; ropriz fabricationes &
inter fe conuenientiz.Id uero de quo confcriptus
efthicdecimusliber, de commenfurabilitate di-
co & incommenf{urabilitate, rationalitate & irra
tionalitate linearum, ed pertinet, utcum extre-
mum totius operis futurum illud effer exponere,
figurar(i, de quibusantea di&ti eft, dimenfus,ca
przfari oportere uifa funt, fine ?uibus illud perci

i nullo modo poffet . In primifque neceflarium
Fuit, quoniiillz figurz zqualibus fuperficiebus,
lateribus item & angulis 2quis comprehenden-~
dz erant,& codem globo ita coercend, ut quili-
betangulus folidus cuiufque figurxintimam fa-
ciem pcrt:ingcrct,oﬂ:cndcrc quanto diameter glb
bi Iongior effecunoquoque cuiufque figurz late-
re. Cumque uidiffet Euclides in pyramide, o&a-
edro & cubo talem effe habitudinem ipforum la-
terum ad globi diametrum,quam rationalem ef-
{e pofuerat,ut effent ipfainter fefe comparatalo-
gitudine quidem incommenfurabilia, fed poten-
tia tamen commenfurabilia, idedque rationalia:
in eicofaedrouero & dodecaedro non folum effe
interipfa lateralongitudinis incommenfurabili-
tatem, fed & potentiz quoque, ob eamque cau-

familla effc fimpliciter irrationalia certz cuinfda
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fpeciei. Earatione priufqui adiflademonftran- .
cEJ. aggrederetur, intellexit omnino fibi faciendi
cffe,ut de lincarum rationalitate irrationalitatéq; .
traGatum inflitueret, quotque & quales effent :
{pecicsirrationalium linearum: ut non a pella-
tionibus tatum difcretis notari poflent, fcci quod
multo certius eft ad quaque rem cognofcendam,
quid cuique {peciei fingulatim neceffarioque ca-
ueniret,perfpicuum fieret. Proinde tra&tatumil-
lum abfolui non poffe fine cognitione numerori
cum facil¢intelligeret,ideo de ui numerora qua-
wrm facis vifum eft ad fermonem fufcepeum, eri-
buseft libris diligentiflime commétatus. Neque
enim fercndus eft nefcio quort hominum error,
afirmantium proportiones linearum irrationa-
lium effe non nobis tantum, fed & nature igno-
tas: obidque potiflimum,quod illa tales propor-
tiones no cxtent in numeris. Quod fiitaeffer,pri
s quarm inanis uideri deberer conatus Eucli-
dis, operam in re per fc inexplicabili abutentis?
tum autem adeo funt illuftres hoc kibro .notx ,
- timque proprijcuinfque ueluti mores exprefli,uc
102 Fuclides conari uifus cft, illud abunde per-
cétéque praficiflc intelligatur. Nobiliflima ita-
ue totius geometrie locum a Pythagora philo-
?oPh’o prx{-‘camiﬂimaan te (Faxcfa&um ita perpo-
luie exceluitque, ut defiderio nihil reliquerir.
- Héehabui Bellaiamphiflime, qua n6 quidé di-
‘eere poffem,finemrenim nulld habitura effet ora-
ti0,
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tio, fed quee cum dixiffem, exiftimaui iuuentutis:
partem aliquam excitatum iri, ut cu peretimita--
tione ftudiorum, ueterum philofophorum nomi
nis gloriam @mulari. Cuius praclariflima coten
tionis in animis hominum excitandx facultatem
uiris conceflam effe principibus, eamque amplif=
fimam,cum intelligeret Francifcus Rex,huius no
ftri pater,omnium bonarum artium fideliffimus
tutor,patronus atque propugnator acerrimus, iu
uitille quidem mirifice ftudia licerarum : uerum
minus profecto quam uoluit, magis autem mul-
to,quam licitum illi fuic per quorundam auerfas
alaudabiliflimo ftudio rationes,atque uolitates.
Illius tu Regis alumnus, illius tu beneficentia ad
{ummos forrunz dignitatifque gradus, doérinz
commendatione fublatus,rectc conftantérque fe
ceris,{1quod per te nauiter facis,patrocinium (Phi
lofophiz antea quidé a Rege liberaliffimo fufce-
‘ptum, ita retinere pergas, ut Margareta Regisfi-
fia,iudicifq_ucpatcrni,atquc animi in bonara ar-
tium ftudiis,bonorimque omnium tuitione ob-
~ feruantiflima atque 2mula, bene collocatum in
te ornando patris beneficium pradicare Poﬂit.
Permultos autem effe multis in locis cum accepe
rim,quorum in philofophiz literis ftudia, tuis pa
ratiflimis opibusalantur & fuftententur: hzcau-
tem una mathematica cognitio,cuius tante {unt
inomni hilofoPhiae parte commoditates,defer-
taplane gcﬁitutaqug:_ reliquorum hominum pre-
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fidiis paffim iaceat atqueignoretur,tuz certe paz
tes illz funt, ut huic quoque ftudio pro tuahuma
nitate per te confultum uelis: ex iftoque praclaro-
tworum grege, de quo paulo ante dixi, certos eli-
gasingenio acres,quibus id muneris omnium iu
cundiffimi atque fructuofiffimi commitas, ut to
tam rem mathematicam diligenter amplexi, pe-

- nitd{que perfcrutati, Yofﬁnt czteros exemplo do

étrin aque ad {ui 2mulationem permouere.
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EVCLIDIS ELEMENTORVM
LIBER DECIMVS.
Petro Montaurco interprete.

'_ ,;,;,:y‘ OMMENSVRABILES magnitudi-

G ¥y nes dicuntur illz, quas cadem menfura
AN ' R

SN metitur. o
PROPOSITV M nobisillud eft hunc decimis elemé-

torum librum (cuins intelligentiam plerizne difficilli-
mam fufpicantur, neq; nero pofSibilem av[que auxilio
eius partis arithmetice,quam multornm [criptis illu-
[trataAlgebram uocant)fine omnino ullis numeris ir-
mrional;%m diltis oftendere,ni folum non difficillimi,
Jedetiam facillimum effe.f quis atrentum animum ¢o*
inftructum [cientia libroram fuperiorum Euclidis af-
ferat:neque porr cuinfquam externa [cientie,nedum
algebre demonfirationivus indigere : fed ex fuis ipfius
Esuclidss tazum demonflrasionibus , ¢o* familiarsfSimo
ipfiordine dependere. Vtautem clarius intelligatur
ac definitio,prius explanadum puto,fi quid in ea fih-
obfcurum contineri uideatur. fic enim pracipinnt dia-
letici. Cumitaque dicitur aliqua menfara magnitu-
diné aliam metiri:illud intelligitur primam,nt ea men
Jwra firminor illa quam metirur,aut éifaltem equa-
lis.maior enim nullo modo metiri minorem poteft. De-
inde ut ca menfura femel [ampta fi aqualis erit, ant fi
minor fuerit pluribus wicibus repetita: eam magnituds
nem quam metitur,pracife referar.id quod ex numeris
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deprehends facillime poteft. Quanis enim Euclides hac

definutione comprehendat magnitudines tantim quas
quantitates continyas appellam, quales funt lines, fu-
perficies, €5 corpora:tamen arbitror non inepre requi-
rendam effe explicationem buiws loci a numeris: qunm
prafertim magnitudines commenfurabiles eam habeas
proportionem inter [¢ , quam numerus ad numerum.

Campanus sir ex georhetria ffudifs laudem ni im-
merito confequntus, illud principium recle inféric ca~
teris libri feptimi principijs,cum gracum exemplar ni-
hil tale habeat. Numerus alvi numerare dicitur, qui
fecundum aliquem multiplicatus,illum producit. cusus

rei I)OC’ ﬁt‘ exemplum. Ternarius numerat ternarism.

per unitaté multiplimms. idem ternarius numerar ﬁj
narium per binariam muluplicatm:numemt nouend-

rium per ternarium multiplicatus : numerar 12 per 4.

numerat quoq; cateros infinitos. Ule ipfe tamen terna-

rius alios numeros faperioribus- interpofitos minime

numerat.Nam neq; unitatem ip[am, aut binarinm nu
merat. Maior emim minorem nullo modo numerarepo

teft: ficut in magnitadinibus (ut anté diximus) masor

menfura minorem [eip[a magnitndinem non metitur.
Negue HEYO LETRATIUS NAMErat 4 dkt §: per unitarem
enim multiplicatus nibil amplins efficit quam 3. bina-
rio uera multiplicatus, excedit ¢ 4 ¢9* 5. multo magis
[fialio rernario aut maiore aliquo numero malrplica-
tus fuerit,eofdem 4 €5 5 excefferit. Eadé ratio eft fe-
prenarij, offonarij, denarij ¢o* undenarif, fi unum ex
bus quemlshet coneris pex ternarii numerare. Si quis

antem

—— - = —— - —
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autem evit qui me res nimik minutas perfequi reproe-
bendat:confiliumnoftrumillud effe fosat, ur libri bis,
mon tam natura [ha difficilé, quam ignoratione princi
piorum,ad intelligendum facillimam reddam his qui
amanifSimum bunc geometria loci perluftrare uolent.
Et certein maximos ervoves plerofq; imprudentiz fue
witio ¢g° principiorum parua fine dicas prasua intelli-
gentiaturpiter incidiffe, neminem dubitaturum arbi-
tror;qui modo noftra legens.ipfarumreram mtelb;gm-
tiam affequutne erit.De bis autem hattenus.nos in wid
redeamus. Dicimus hanc definitionem magnitudenis
commenfurabilium, fiue malis principium nominare,
per analogiam quandam ex illo Campani loco plane
intelligi. Nam quod dicitur in numeris alios numeros

-numerantibus: idem ant fimile quiddam intelligas in
magnitudinsbus, quarum alteram dicimus per alterd
menfurars.Quod ut planinsintelligatur famamus exé
plum inuna[pecie magni- |
tudinis. Sintduelinea & 6
o b.guafifuerint c6men T
furabiles,erit quoque communis wtrique aliqua men-
furaquefitc Namillalineac bis repetita, refert pre-
cifé limeam b.ter uero repetita,lineam a, ¢ ipfa quo-
que pracife refert. |
Incommenfurabiles ‘vero magnitudines dicuntur

hz,quarum nullam menfuram communé con-
tingit reperiri.

Hic locus pluribus uerbis mon uideturindigere, quam st
e _
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moneamus ex [uperins dichs intelligendis effe. Contra-
ria enim ex contrarifs intelligi poffe receptum eft. Por-
vo accidentia ¢5° pafSiones bis congruentes ex ipfo Eu-
clide repesi debere fequentium rerum leHio docebit. -

Linezre&tz dl;Otcmia commenfurabiles funt: qua-
rum quadrata una eadem fuperficies fiue arca
metitur. |

Quantum ad hunc locum attinet,duo quadam praferi-
benda puto. Primum, ut meelligamus per hac nocem,
line potentia, quadrati illins. tantum enim dicitar
linea poffe,quantum quadratum deferibere poreft. Al-
terum,ut tali diftinlHone bic atamur. Linearum he
guidem fant longitudine inter [¢ commenfurabiles: ille
nerd potentid inter [¢ commenfurabiles. Alterum mem

* brumlinearum longimdine commenﬁ;raéiliii non ex-~
plicat Eucliderjuia uifus erat illud comprebédiffe an-
tea uniner(ali definitione magni- : _
tudinum commenﬁ{rabzliﬁ'.Nam d e
Iinea funt [ub genere magnitudi-
nis . Sed quia linex habent illud
quoquein & propriis ¢ peculia- |
re,prater cateras magnimdine:, bl c
ut quadam ex bis fint potentia & 4 —k
menfurabiles:hoc uero fibi nd exi-
JHimanit prasermistendum.

Sitlineab c. eins quadratii fithcd |
efitetidlineaf b.cius quadrati E]

it fhi kbacduo quazz'am me- .

- tiatur

— e = ——————— —
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tiatur una quapia fuperficies , werbi gratia faperficie
d,qu e metiatny primo quadrasum b ¢ d e, nonies repe-
tita,qui eft numerns arcolarnm in eodé quadrato de-
[eriptarum Praterea metiatur quadratii f bik, qua-

 ter repetita, fecundumnumernm [uarum areolarum..
Erit itaque [uperficies a,illa,que metitur ea quadrara-
duo.Horum ergo,quadrators inquam, bedef hik,

Mdaterafine linee potentes illa quadrata,que funt linea.
be,f herant Poremic,'i commenfurabiles.

Incommenfurabiles vero linez funt, quarum qua-
drata,qu¢ metiaturarea communis, reperiri nul
lapotett. '

t

Hoc loco nibil alind dico,quam ur adinues inselligentiam

- buins loci additione nocis , potentia quz [uperiori de-

- finitioni additur.utintelligas de lineis sllis que fant in-
commenfurabiles potentia.qua cum [int potentid inci-
menfurabiles:illud quoque Zabem,m fint preterealon -
gitudine incommenfurabiles.battenus dicti fir. Quod .
[iplura hoc quidem loco fcire defideres:peruertes ordi-
nem difcipline,qui certifSimus eft ad difcéds magifter.-

Hazc cumita fint,oftendi poteft,quod quatacung-
linea reCta nobis proponatur:exiftunt ctiamalig -
linez innumerabiles eidem comenfurabilés:alie
item incommenfurabiles. ha quidé longitudine
- & potentiaillz vero potentia tantum. o
Huins librs pracipunm illud effé uclim [cias, quod non, ut
caterorum fuperiorum,in prima le(tione percipi pofSit
B iy
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- eius doltrina fediterata oo [apins repetita: esquefic
- ut pleraque principia hic [cripta, non quidem demon-
- fhrentur ex fequentibus:fed melins inte :'ianmr,ﬁ' cum
- .ad fequentia ueneris,ad principia fubindevedeas.V fus
enim harum wocum;qui cftin ipfis theorematibus, ves
illis wocibus expre(Jas faciliores intellectu reddse. Sic
iraque faciendum puto hoc quidem loco. Nam fequen-
tes propofitiones magnam illi lucem afferent. Tantam
enitere ut concipiss animo-res nxdas, quaram fignifi-
 catio his wocibus fimplicibus continetur :in quo tein-
wabunt ea qua [uperins anobis [cripea fant. Vocetur
igitur linea retta, quantaciique proponatur jumsid eft
vationalis. Quam lineam nocari anlt indew,eam in-
werpretes Latininominanerunt rarionalé. qua ratione
ducki,nefcio : mibi quidé non ualde probarar. Sit er-
go éwni linearelta quacunque , de qua fermo inflitui
debeas Erymologic rationem in enuntiatione rerii yo-
cibus fimplicibues fipmficandaram.ficur uifi funt uere-
res magna diligentia confequuti : ita nobis non conte-
mnemé’:’xiﬂimo,ut rerum ipfarsm cognitionem adiu
wemus.huins wocis guri ratio ducta mibi uideri foler agp
7 agia% unde av gvri ngtj &gpnree. purdy illud interpre-
tor quod eft effabile,certum,conceffum,co* determina-
tum:at fi,uerbi canfa,dicas id effe,quod eft dicibile,¢o*
oce fignificari pofSit.gum\ itag; erit quacunque linea,
quantacunque magnitudine proponatur. ldeo gnni no-
minata,quia datam lined poffamus dinidere in quam
multas partes uoluerimus. Scirum eft enim ex nona
propofitione fexti libri, Adaralineainffampartéan-
- - ferre.
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ferre:Quod quum ita fir,propofita linea dinifioneseas
admittit,quas animo conceperis:ut dicas,hec linea GHe
proponitur, tar partes habet, tres puta , quatuor ant
quingue,quas aut pedes ant paffus, aus alind quoduis
menfura genus effe consigerit,ut tres pedes aut paffus:
quatuor longa fir.hec autem linea,quam il noco,.
omnibus pené propofstionibus huins libri,¢o eis maxi-
mé qua & decima incipiuns,fundamenta praftat: ut ni:
Jihanc primo loca pofueris, ¢ animo conceperis ante-
quam-demonfirationem cuinfque theorematis attin-
gas,nullum facile intelligas Eft enim uelut norma om-
nium linearum ex qua ipfarnm quogue menfira peti-
debet an fint rationales. necne. Nam hac. ipfa jvnique:

- hic denominasur,eft ixni ex [uppofitione.quod quidem:
hacuox aeomiden facileindicat,quafi dixerit czmon-
bia,quce uelut wntid eff rationalis primo loco dicipo-
teft.ut ipfa uoce differac d&'caterss lineis. rationalié‘:u,‘
de quibus mox .agic. Cuius rei.te perpetud memunif=

Jeuelim,. |

Linex juoquc illi gurs commenfurabiles, fiue lon-
gitudine & potentia;fiue potentia tanti, vacen-.
tur & ipfz évnd id eft rationales.

Hic locus plane inelligitur ex duabus definitionibus fu-.
Pradtﬂz:, nempe magnitudinum commnfurabilinm, .
o linearam potentia commenfurabilium. Obiter ta-

. men aduertas in bis uerbis, commenfurabiles fiue longé.
twdine ¢o* potentia, fine potentia tantim, quantacas--
tionem adhibust Enclides,ut wocibus ipfis coniungeret:
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| veseds qua ndtura [wa coniunguntur, [einngeretd; con
trarias.quod religiofySime mathematici pene ommes ui
Jifant obferuare:ut in boc loco, quialinea longitudine
commenfurabiles, funt ¢o*ip[ quoque {otemid oM
menfurabiles, quum de commenfurabilibus longitudi-
ne loqueretur, addere uoluit, ¢ porentia. cum uero
de potentia cimenfurabilibus,appofuit , tantim .Que
enim line funt potentia commenfurabiles,non citinuo
Junt ¢ longitudine. He uerd jnmei ideff rationales,
quc bocloco talem denominationem acceperunt , iam
non funt jurei ex fuppofitione,id quod erat illa prior
gwn:fed funt tales propter relationem quam habent ad
illam.Quia funt ant longitudine fimulg; potentia, ant
potentiatantam,ipfi ixrs quz primo loco ita dicitur,
commenfurabiles. Praterea hic eft animaduertendum,
soces illas,longitudine ¢ potentia,ant potentia tan-
tum, coniungi cum illis wocibus commenfurabiles, ant
incommen(urabiles: illis uerd nocibus , rationales , ane
irrationales,nunguam adponi, ut dicantur longitadi-
nefiue potentia rationales aut irrationales linee. quod .
Campanus uidetur promifcue ufarpaffe.Si plura cupis,
auidum difcendi anim# bic retineto,ne nefligia antho-
ris,esufdemq; ducis eui deferas, qui principia 7uidé7 fim
plicifSsime tradendafibi putanit, ut difcentium animos
nuda rei notione tantum informarct. quod ¢ uerius
eft,¢o* ad docendum magis appofitam.
‘Quz vero linez funt incommenf{urabiles,illi 7§ ¢e-
73 1d eft primo loco rationali,vocentur &Aezss id
«ft irrationales. : -
Ulad
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Uud intellige de lineis longitudine & f otentia incommé-
[urabilibus. Nam incommenfurabiles potétia tantiim,
ut edem non fint longitudine eriam incommenfirabi-
les, effé nulle poffunt.neque hic exiftimes Euclidem age
re de lineis longitudine tantimincommenfurabilibus,
potentia nerd commenfurabilibus. has enim nuper po-
[uitinter iwrs id eft rationales. Valt autem bic lineas
ommiratione incomenfurabiles,id eft potentia ¢+ lon-
Zitudine uocari éndyss. Quod cum non ita perceptum
effés 4 Campano , uidetur bomini canfam erroris at-
suliffe,quamipfé pofteris quoque tradidit,ut mox dice
mus.Quid fit nit, o gxniv,ante dictum eft. Quod we-
20 ad hanc uocem &noysi pertines,ex commétarss Pro-
clifeire licet, ¢urdr wa) &igweor opponi per priuationem,
B dgurey. lETOBITAYIUM TE Jurie: &hvger autem [apius
nfrpari pro hacwore siamov', cam tamé idem fic inoyor
(& &'ég‘mv.‘boc-&a‘n 9. éeic%,i”ﬂd cop 7B A(;g&u,ymg ide.
Significant.Itague knayes Bncacrit cuins. propartio fiue
longitudo comparata ad longicudinem 8 juvisid eftip-
fius linez primo loco,¢5* ex [appofitionerationalis, nul
ks numeris referri poteft.Neq; putes anoyor dici per pri-
uationem 7% niyy ideft proportionis. Eftenim fua pro-
portio:linearum alogarum inser [¢ non: quidem nobis
Planéincognita,nedum ut nasure cognitiont effugiar:
quod quida nolunt,alioqui fruftra fumpfiffet eam ope-
ram Easlides hoc quidé inlibro s quo nibil aliud agir,
qudm ut doceat pafSiones illarum linearum, ¢z propor
tiones quas ille linee &noysi inter f¢-retinent. Veri ea
Tatione dicuntur khoysi,quia BUMErR earnmproportio . .
A - ’ T C o
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redds non poteft.Nam quod ifti wocant irrationale, cur
ita wocent,non intelligo.Surdas antem lineas dici, qu.s
hic éniyus wocat Euclides,non ommino difciplices : qua-
wis mathematici ng facile huiufmodi tranflationes ad-
mittant,fed quia propriam haius rei wocé deeffé agno-
[cimus,ferripoteft hac tranflatio Neque tamen hoc lo-
co prasermittendi puto,quod Nicolanus Tartalea geo-
metra apud Venetos, &g libris eruditis nobis quoq; non
incognitus,animaduertit Campanum ¢o* reliquos ab
eo geometras falfo exiftimaniffe radices fine lineas quz
quadrataproducant, illa quidem numero fignificabi-
lia,féd non quadrato numero,ueluti 10,11,12,¢5° fimili-
bus,eas inguamlineas inyss effé id eftut corum sierbo
ytar,furdas:hoc uerd pugnare contra hypothefes Eucli
dis, qui noluit eas uocari jwrols ideft rationales, que
fint ad lineam propofitam commenfurabiles.fine longi
tndine ¢ potentia.fine potentia tantiim : ex quo ma-
gnas opinionum differentiasin pleryfque buins librilo
cis extitiffe. bactenus Tartalea. Neque fane hoc nihil
eft,neque tamen in eo fant omnia. lj{o ueroillud affir-
mare non dubitem, binc capsffe nochis illins initik, que
tam denfas tenchras offuderit ueritati rerum bis libris
traditarum,que docentes ¢ difcentes plerosq; omnes
diuer(os egerint:ut quum ulterius progrederétur, nibil
ampliusintelligerent,quam [¢ nibil intelligere. noftrum
quidem de ea reiudicisum cum opus fuerit,afferemus.

Etquadratum quod alinea propofita deferibitur,

quam ¢sr uocariuoluimus,uocetur dvade.

Er
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Et qua funt huic commenfurabilia, uocentur geni.

Hanc socem comméfurabilia,intelligas fine fint quadra-
ta.fine alie quacunquefigure reclilinea. Scitum eft
enim cuicunque parallelogrammo,aquale quadratum
deferibere:per ultimum theorema libri fecund,fiue per
inuentionem linex medie proportionalis fecundum 13
theorema librs 6.quam ubi re[ereris,colliges fRatim per'
17.6. parallelogrammum reftangulum ciprahenfum
ex duabus lineis extremis efSe aquale quadrato lines
mede, Similiratione mjm' cuicung; quadrato pa-
rallelogrammum aquale defcribitur,per inuentionem

tertia linea proportionalis fecidum theorema 11.6. bic

uides nibil tale dici de quadratis ¢5* cateris figuris,
quale delineis antea, quarum eft & longitndo ¢ po

tentia commenfurabilis Figurarum enim fola confide- ?ﬁéﬁ{f_ 2

ratur capaciias,quam longitudo lanstudini iunéta de- My
terminat. | | 2pinls. ¢
,\9‘%’7 e

Quz uerd funt illi quadrato,ur§ fcilicet,incommé
{urabilia nocentur #aojex id eft furda.

Incommenfurabiliabic quog; accipias, quales quales fue
 vintfignrerechilines.

Etlinez quz illa incommenfurabilia defcribunt,
uocentur #aeer. Et quidem fiilla incommenfu-
rabilia fuerint quat?rata,ipfa eorum laterauoca-

. buntur &ass linez.quod {1 quadfata quidem n6
fuerint,uerim aliz quzpiam fuperficies fiue fi-
gurx reilinez, tinc uero linez illz qua defcri-

| ¢
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bunt quadrata aqualia figuris rectilineis, vocen
tur xAojss.

Vnum eft guod hoc loco animaduértendum putem. Cum

dixiffes knoya effe guce fant incommenfurabilia § jnrs,

ﬁ;bitm gere woluit de lineis illa incommenfurabilia de~

[eribentibus, ¢ eas wocauit fimiliter indyss:cum tamé
antea loqueretur de commenfurabilibus ipfi 3, nibil
egit de lineis illa commenfurabilia deferibentsbus. hoe
antem ea rasione prasermifis, quiafatis fibi feciffe ui-
debatur,¢y de bisinnuiffe,cam loqueretnr de lineis =
guri comenfurabilibus,(ub illis uerbis, fiue potétiz tan-

tiim. Nam potentia linea eft spfius quadratam,ut ante*
diximus. Quod fi quadratum commenfurabile fuerie
ipfi iu8ipfa quoque linea quc illud quadratum poteft,

commenfurabilis erit [altem potentia. Itaque per diffs-

nitionem linearnm commen(irabilium gwr etiam erit.

Extat libellus nomine Ariftotelis wbot dropean yoopudrs
quem quidem non ffé Ariftotelis ex-mmleis locis-ipfins:
facilé inzelligizur: eruditio tamen facit,ur arsribui de-
beat alicui ex nobili illa Peripateticoram ¢9* dofta fa-
milia.in eo multa leges intelligentie horum principio-
rum condgcentia. Quarum illud unis- annotabimus ;

quod feré fummanm totins rei declarationem continere

uideri pofSit. Commenfisrabilitatem ¢5* incommenfi-

rabilizasemmagnitudinum inter [¢, natura quidem ip

[arum magnitudinam conftare. Rationalitatem uera
&5 irrationalitatem pofitione fieri,quia qua primo lo-

colinea fic dicitur,nempe rationalis pofitione talis eff-

citur Aliz uerdlinee adillirelate,, funt auerationa-

e ' les,
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les,aut irrationales,quatenss funt eidem comméfura-
biles aut eidem incomméfwrabiles. Rur(us linea ratio-
nalis qua talis eft,quia comenfurabilis eft linea lli pri-
mo rationals, ¢ ipfa relata fiue comparata alserili-
new,que item proponatwr primo loco rationalss effe.fi
eidem fuerit incommenfirabilis,drcetur etiam irratios
nalis.\taque eadem linea alteri atque alseri commen-
Jurabilis ¢5* incommenfurabilis , erit fimiliter ratio-
nalis ¢o° irrationalis. Hoc autem ideo fit.quiaratio-
nalitas , ¢o irrationalitas omnis pendet ex pofitione,
non autem.ex naturd.ipfarum magnimdinum .qtod
tamen. in. commenfurabilitate ¢ incommenfurabi-
litate aliter eft. Sunt ¢5* communes quadam ani-
mi conceptiones , quas bic omifit Enclides , tum quid
Jint infinita,tum uero.quia funt eiufmodi,ut eas unuf
quifque pofSic animo modica quadam animaduerjio-
ne fubijcere, ut locus ipfé poftulare uidebitur : ex qui-.
bus tamenillas non pratermittemus , qu fingulss low
cis conuenientes erunt, quales reperiuntur in demon-.
Jrrationibus primi ¢ fecundi theorematum.

Campanus principijs buins libri illud quoq; inferit,.
Quamlibet quantitatem tosies poffe multiplicari ,us-
quamlibet cinfdem generis quantitatem excedas.quod’
quidem. recte fecit. nam huius principij anxilio ffatim
utitur demonflratio primi theorematis huins libri. De
illa anrem magnitadine hic dicit,quam geomerre ¢+-

 cateri mathematici traftans,us angeri pofSit in infinix
tum.Hoc loco uifum eft addere, quod cum alif obfcure,
Rroclus tamen luculentifSime tradit:cuius libros (de is:
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intelligo quos in Enclidem [eripfic) ue omnes qui quidé
‘mathematici fieri cupiunt, ludiofe legant,nchementer
~ horsor:quibus ego plurimsum debere me,nunquam in-

ficiabor Quod adrem attiner,id eft huiufmodi,princi-
pium illad Campani unsuer(alirer quantiratem omné
(finefic ea quam continuguocant,fine difereta fit gua-
lis eft numerus) comprehendere. Porro alind eft quod
quantitaticontins [oli conueniat,u i infinitum mti-
‘i pofSit, ficut in linea. Quantacunque enim detur in
partes infinitas,minui fine dinidi potefl.quarnm tamé
unaqueque linea erit.lla porro itidé in alias que ean-
-dem naturam retinent: neq; unquam ad minimum ex
fectione deuenitur,ne fi puntum guidem dicds, quanis
illud per fe fit in geomerria minimi.Eo fit ut fint linea
quedam inoy,quarum quidé eft inter f¢ quadi pro-
.portio, [ed numero exprimi nequit , itaque uocatur 3
Proclo Adyss &jgures.Nam ubicanque eft [eitio fine diui
[fio ininfinitumibi quogue veperismr illud incffabile,
«quod &xoyor dicunt.hoc uerd non ita eft in numeris. Nul
Aws enim eft numerns quem dinidendo non reducas ad
illud minimum quod eft unitas,ex quo nameros omnes
effe éurss €0 svppius necefle eft. omnes enim metitur
unitas. Nulli igitur fnt numeri inoye. Quod autem
ad [equentium theorematum expofitionem attinet, hot
habetote,non fui(Je confilij noftri initio fafcepti operis
Jingulis manum admouere.Actum enim agere hoc qui-
dé effe nidebatur.fi que a maioribus recte eradia funr
(funt antem bene mulea)bic deferiberem. Neque fané
wnpiamfimaxime pofSim,alieno labore partam gloria
g - in
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in me trasferre:ed morem geftum amicis oportuit, qui-
me ad totius libri comentationem impulersnt,ut quam
lucem rerum incognitaris obfCuritas defyderaret ,eam .
quantumin me effet ingeny, quantémgue diuttrnum:
[tudsii huins praftantifSima difcipling sllud adinuiffer,
ipfé uobis afferrem,quos uernatis fudio adrerama-
cutifSimaris &g digmifSimari cognitioné rapiintelligo.

Primum Theorema.

Duabus magnitudinibus inzqualibus Propoﬁtsi,ﬂ
fide maiori detrahatur plus dimidio, & rurfus .
derefiduo iterum detrahatur plus dimidio , idg; ,
femper fiat: relinquetur quadi magnitudo mi--
nor altera minore ex duabus Propogtis.

Sint dus magnitudines inaquales « £,y,qua-
rit maior fit « B: dico fide « g detrabatur &
plus dimidio, ¢ devefiduo iteri plus di- &
midio, id4; femper fiat, relinqueturquada |
magnitudo minor § magnitudo y.Nam y % e
multiplicata erit tadé aliquido maior ma
gnitudine « 8. multiplicetur ¢z fir A« mul .
:;'plex quidéipfius y: maior uerdipfa « £:+ 18
ipidaturque Asin parses aqualesipfi v,
quafint A3, gnue: ¢ detrabatur de « 8
- plus dimidio,fit4; & 0. rurfus detrabarur By
du:{[lm dimidio, ficg; 0x ,idgue ¢ ufgs *
fiat,donecdiuifiones magnitudinis g tot fuerint quos -
Junt dinsfiones in magnitudine A. - Sint sgirar Ziui-
- Jiones wx, x4, 0 8 totidem numero quot funt dusfiones
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23, 2n,us. hactenus conftruttio:deinde f¢-
guitur demonfbratio. Quia maior eft as &

uam e B, ¢ detractum eft de &« minus o ’
dimidiofCilicet ipfum n+, (g4 quidem de-
" tralhio inselligitur falta ex fuperiori di- %} g
wiftone tPﬁWJ‘ magnitudinbs As,in partes
aquales ipfiy. dinidendo enim minuitur 9
magnitndo , ficur augetnr mulniplican - 24
do.)de « g uero detraltum eft plus dimi-
dio g o:vefidunm ergow A et masus refidno |
b w,quod ¢o uerifSimum eft, ¢ ad cogitd- By
dum facillimam , i ad principium illud »
rewocetur (qualia multa funt in animis hominum pes
nitus infita) refidaum maioris magmiudinis poft de-
traltam dimidinm uel minus dimidio , efé masus vefi-
dwo minoris poftdetraftum plus dimidio. Camitaque

8 A fit mains qAam § o, detmﬂu'mq; firdewa dimidiie,

nempex&: &7 de 4 afit detraltum 6 x,quod cft plys di-
midio totins b u: refidunm ergo a3 refiduo ax mains
eft,ratione principij modo feripti. Atquiag eft aquale
 ipfiyex confenfu ¢ fuppofirione: ergo etiam magni-

tudo v eft maior magnitudine ax . quod idem ¢ft ac

dicarur , minarem effe wn ipfa y.relinquitir itaque de
" amagnitudine w 8, magnitudo ax minor e4 qus ex-dua-

bus propofitis minor erat.Quod erat demonfirandum. .

Dittio antemilla &Mos , in exemplari graco poftponé-

daeft poftea uerba spsias & deragioeroe xod aptiona ¥ 7ol

#dectpsulon.Hunc ordinem in demonfbrationibus per-

Jpetud resiner Theon,quem compofitorium socant. - .

Nune

e —— . e i e e o _ o
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Nunc autem trattemus vefolurorium per [yllogifinos
refoluentes theorema in fua principia indemonfirabi-
kia. Sic ergo agamus® Omnis magnitudominor a2,
eft minory. Omnis ax eft minor A%, Evgo omnis ax eft
minory. Quodfi cupis propius accedere ad terminos
ipfins theorematis: it maior terminns , effé minorem
altera minore ex duabus inaqualibus propofitis . mi~
nor uerd firilla pars prior theorematss duabus ina-
qualibss magnitndinibas propofitis, de maiore deera-
&aparte dimidia maiore:iternm;.de refiduo,tali con-
tinuata detraltione perpetso vefiduis ipfam . Medins
terminws fit,minorem effe altera magnitudine, qHe #-
qualis eft ipfiminori ex duabus propafisis.itaq; dices,
Ommis magnitudo minor altera gue aqualis oft mi-
moriex duabus propofitis, eft minorminove vx duabus
propofitis. Duabas inequalibus magnisndinibus pro-
pofitis, de maiore desralla parre dimidia maiore, iti~-
demque de refiduo continuata 1ali detractione perpe-
tua,refiduam efb, magnisudo minovaltera que aqua-
lis eft minori ex duabus, propofitis. "Ergo dudbus ine-
gualibus propofivis magnitudinibus detracta 5c.ve-
Jidunm eft magmirado minor minore ex duabws propo-
Jftis. Maior propofisio eft prinvipium indemonflr abi-
le ¢ per fe notum,quod aniuerfalins dici foler, qgRe k-
qualia funt inter [¢, ad idem eodem modo fe habes
re. Munor uero probatur ex illis nerbis demonflra-
tsonis Refiduum ergo A2 refiduow x mais eft.gnod idé
walet acfi dicatur w x effé minws.quam az. Sit ergo
[llogifmus per refolusionem : reuocetsrque ves ad ele-
A D
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menta,qunomodo [olét uti geometra,ut pancioribus uer
bis concludasur demonflratio,eod; promptins ab intel-
lectu noftro comprabendatur. Primo quia compofita
 eftpropofitio minor., qualiras illa adietta predicato,
que aqualis eft minori, probatur ex confenfu ¢o fup-
pofitione pracedentibus Maiorem ucro terminumine/-
[é minori fic probabis:Refidusi minoris ex duabus ma-
gnitndinibus inaqualibus propofitis, detractoq; dimi-
dio de maiore:de minore uera detracto plus dimidso,cft
minus refiduo maioris.Sed ax eft refidunm minoris ex
duabns magnitudinibus nempe ex o an 4 ¢o'c. Ergoax
¢ft minus refidso maiorss. fed refidunm maioris eft 42,
ergo o x eft minus #3.Maior uero cotralta eft ex prin-
cipio uniusrfali. Stabinequalibus inequalia anferas,
refidunafunt inequalia, o5 minus id quod refiduis eft,
eins d quo plusablatumeft. Quantum ad minorem
[propofitionem attinkt, illud folnm probarione indiger,
ax 79’/];' refiduum minoris. primdrefiduum effé patet, ex:
ﬁ;ﬁpﬁr;’my,%d wera magnitudo § o cuing refidunm
eft wn)fit minar mignitndo w A,patet ita.Refidunm mi
woris magnitudinis ex duabus inequalibus, desracfog;
minus dimiidiade maiore:de minore.uerd plus dimidio,
eft minus vefidnomaioris. Sed d « et refrdnum minoris
ex duabus magnitudinibus inaqualibus,detratoq; mi
wwi dimidio ex maiore 4 :de minore uero « g plus di-
midio ¢c:Ergo ew eft minus refidno maioris. fed refi-
duum maiorisefta wergod o eft minus qudm an. Ma-
wor patet ex principto indemiftrabili. Minor uero pro-
batur primo quad dafirvefidunm. probaiur ex fuppo-.
'@

Jirione,
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fitione,propter detractioné factam. Quod uers o £ fir
minor quam av,paset fimiliter ex fuppofirione ¢ prin
cipio:quamlibet quantitatem toties poffe maultiplicar
¢o°c.Addst Theon hoc quog; theorema uernm effe,en
[ipartes detralte fins dimidie. Quod uerd dicitur in
theoremate, Si detrabatur plus dimidio,eo pertines ue
[i minss dimidio detrabatur,non Lﬁ’mf?r» ueram ficre-

Jidunm effe minus minove ex duabus propofitis.
‘Secundum Theorema,
Duabus maghiidflinigus ,_ pmp_o‘ﬁtis inaequ alibus,
fi detrahatur femper minor de maiore, alterna
quadam detratione, nec%uc refiduum unquam

‘metiatur, id quod ante {e meticbatur, incom-
menfurabiles {untille magnitudines.

Sint magnitudines dug inaquales « 8,y N:minorg; fit « g
detrallag; per detractionem alternatim,¢or femper c&
tinuatd minore de maiori’:id quod relinqui- .
tur ex caqua maior fuerat antedetralbioné, -y

~ munquam metiatur hocipfum,quod antequi |
id reliquumfiéret, metiebatur maiorem ma-- - - |
gritudinem.Dico incomméfurabilesillas effe #; 1
“magnitudines « g,y 0.Quod i neges, illud ¢ ) '
tinno affirmas,commeéfurabiles eas effé. Por-—| -1 |
ro fi fint commenfurabiles,metietur eas que- | 1T

dam communis magnitudo per diffinitionem | | 1

dinearum comrizenjuraéilium. Metiatar ita- P ¢

que.fifieri potefleaguce fit v.detrabatirque de mdiors
- D
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magnitadine y apars quadam,puta a2 que

Jit aqualis maiori magnitudini « 8: ant fs 2- ry
qualis non erit, fit tamen bainfmods,ut illa
minor magnitude « 8 aliquot uicibus repeti-
ta,reprefentet ipflam magnitdinem a2, hoc &1 % 1
enim ¢ft quod dicitur,magnitudinem o & me- ”J

. p : eE

tiri ag:talique detractione falta,minorisin- |
quam de maiore,relinguatnr ex maiore por- -} }
tio quadam g minor magnitudinew 8. hoc |
uero et quod diciturin theoremate, neq; re- B ¢ &

[idunm unquam metiarur id quod ante ¢ erat. Simili-.

ter de o g detrabatur portio quadam Bu equalis ma-
gritudini y,relinguaturque ex ea detrathione portio.
ax minor quam yg, idque femper fi fit,opus fiat, (altem.

dum relinquarur quadam magnitudo minor ipfa ma-

gritudine «boc enim tandem euenire neceffé eft per pri-

mum theoremahuins, Si propofitis illis duabus magni-
tudinibus.inaqunalibus « B.e,(quarum minor ex con-

[énfu &5 fuppofitione tua erat vhancenim pofuifli ¢ffe

e ) . 3
communem menfuram duari magnitudinam u £y 4,

itaque minorem alterutra)de maiore « & detrabatur-

plus dimidio,itemque de refiduo plus fuo dimidio : ita~
que relitafic wu.minor quams . haltenus.ea que ad
Jtruéturam pertinét.nunc ad demonflrationem nenia~

mus. Cumigitur magnirudometiatur magnitudiné

« B,ipfa uero.« S metiatur AZ: etiam . metietur. fimili-

ter magnimdinlem A3 per commnnem coceptionens. Si-
magnitudo quedam metiatur aliam, metietur quogue-

emnemaliam ab ea. menfuratam. cui fimile quiddam

appofiic
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appofuit Campanus in numaris inter principia [epri-
mi.Itaque s mesietwr £ 3.cadem etid magnitudo vmeti- -
tUr totam magnitadinem y & ex tha [appofitione.pofi-
tum enim eft eam efJé communem menfuram ambaris
« 8,y #.Ergo umetictur €5 pfum refidunm, quod et
y.per dllam communem conceptionem, Qae magni-
tudo metitur aliam totam,¢g* partem ab ea detralta,
metitur quoque reliqua.ldem in numeris pofuit Cam-
panus. Cum imque smetiatur v3: v autem metiatuy
Bu:1p(a quoque s metietur & u per fuperiovem illam con
ceptionem. Atqus s metitur totam magnimdmem «p:
itaque per alteram conceptioné metitur refiduum ax.
Metictur ergo maior magnitudo aliam ¢ 1pfa minore.
hoc antem fieri nullo modo poteft, ut ante diximus in-
ter principta . Non igitur illas magnitudines o £,y 4
metictur ulla magnitudo . Incommenfurabiles igitur
erunt a B,y & Duabus itaque magnitadinibus pro-
poficis inequalibus et cat.quod demonftrandum eras.
Hac demonftratto conclufa eftper dedutionem ad
impofSibile. Pofitum eft enim contraditorium conclu-
[fonis uerum.ex qua propofitione per plures gradus:
Pllogifinorum denentum eft tandem ad id quod fal-
[fifsmum cft, nempe maiorem magnitudinem effe-que
minorem metiatur.Quigergo ex ueris nunguamcol-
ligitur falfum:munc autem conclufa eft hec falfitas,ne-
- ceffecft pofizionem illams tuam falfam. extisiffe. quod’
wpfum: per deftructionem. confequentis: oftends poffé-
. tradunt dialectici. Falfum- autem eft maiorem metirs:
.minorem..quod confequens erar ad: illud ‘antecedens;.
; D. if



EVCLIDES ELEMENTOR.
duas magnitudines « 8,y 4 ¢effe comméfurabiles. (equi-
tHr ergoipfum antecedens falfum effe. Incommenfura-
-biles ergo neceffe eft e[fé « B,y #. Verum ex quibus me-
-difs procefferit illa conclufio falfa,maiorem magniru-
dinem metiri minorem, wideamus per refolutioné, fitg;

[logifmus huinfmods*  Omnis magnitudo metiens to
tam magnitudinem « B,¢o* de ea detractamn B,meti-
tur refiduum an.Magnisudo « eft magnitudo_metiens
.totam « B,&o* detraltamn p. Ergo magm'tudo v meti-
-tur refidanm «n. falfa eft conclufio , quia pofitam fuie
o ¢ffe minorem qudm <. Mdior eft indemonftrabilis,co
-trafta ex principio uninerfals: quod quale effet, ante
‘retulimus. Minoris uero probatio quiaplura continet,
-hinc petéda eft.Primo ex fuppofitione magnitudo « me-
titur totam wf.deinde quod eadem « metiatur detra-
Fam partemquz cﬁu B,ita Proéatur' Omnis magm'm
-do metiens magnitudinem y ¢, metitur ¢g* s B,q4am y?
metitur.. metitur y L,ergo s mekitur ¢ u 8. Maior fi-
militer eft per [¢ nota ex principio uniuer[ali- Quacun
que magm‘mdo metitur aliam,metitur ¢o* eam quam
ipfa metitur Minor yero fic probatur+ Omnis magnitu
do metiens totam magnitudinemy 8, ¢5* detralta a2,
metitur ¢7° refidunum y 8.« metitur totam magnitudi-
nemy 0,5 detracti a2,ergosmetitur 3. Maior ite-
r4m per fe nota eft ex principio. Minor uero quia duo
‘membra babet ita probatar-Primo.« metitur rord.ma-
gnitadinem y & ex fuppofitione.deinde quod eadem «
‘metiatur Atita probandii eft-Omnis magnitudo. me-
SEIE5@ ByMSTIEHY €T AL GHAIM MELIEUY » B.CMELILUT a B,
ergo
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érgoi metitur ¢ Ag,quam metitur « p.Maioruerifii-
ma eft.¢o* per fe nota. Minoré uerd falfam efJe ideo ne-
cefJé eftquiacanfa fuit illins conclufionis falfe, nempe
quod maior magnitudo minoré metiatur Non erit ita-
que s communis menfura ambarum magnitudini « 8,
y A.1dem reperies.fi quacunque aliam magnitudiné po-

feris pro communi illarum menfira. Quia igitur nul-
la reperiri poreft,erant ille magnitudines incommenfss-
rabiles , quod demonftrandum erat. Ex hoc elicitur
sewpa fiue corollarium a deftructione confequentis.

Si dus magnitudines inequales propofiea né fuerint:
incommenfurabiles,fed fuerint commenfurabiles: con-
tinuata detraltione minoris alternatim falta de ma-
iore, neceffe eft refiduum metiri id quod ante [¢ metie-
batur. Tertiumx Theorema.

" Duabus magnitudinibus commenfurabilibus da- -
tis,maximam ipfari comuné menfura reperire..

Sint date duc magnitudines commenfurabiles a8,y #:
quarsm minoy fit w B:oportet itaque magni- >
tudinym a B,y A MAXIMam communem men

[furam reperire. Primumipfa magnitado « £ oy
dut metitury Asaut no metitur, Siitaque e o, ¢l
““metitury A,feipfam quoque ci metiatar,ipfa o | |
ergo « 8 ¢ft communis menfura magnitadi- ° | |
num « B,y A Manifeftum porrd eft maxima. |
quoque eam ambarum menfiram communé | |
¢ffe.Nam nulla maior magnitudo quam up | | |
wmetictur ipfam « 8.Sed ne metiatura .ma- P & 7
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gnitudinem y 4. Detralla sgitur per mutud
detralbionem minore de masori, refiduis me- 21
) 1: . j
sietur aliquandoid guod anre ¢ eft per pra-
cedenscorollarinm Nam date funt magni- ol
sudines « B,y Aeffe commenfhrabiles.itague 11 |
magnitudow & mesiendo s Apartem magnity
dinisy A, relinquat magnitndinem v [¢ « 8 L
inquam minorem.lp/a ueros y metiendo ma 1] l
gritudinem 3 & parté magnitndinis « re- | |
linguat fimiliser «2 fé <y inquam minorem. P & 4
Ipfa uerd « t metiatur magnitudinem y . Und autéest
metiriid quod ante feeft , quddo nibil relinquitur poft
menfurationem fattam.hactenus confructio. fequitur
flatim demiftratio. Cumigitur « I metiatur magni-
tudinemy y s anté metiatur 3 B:ergo «g metitur ma-
gnitudinem £.Sed u metitur eipfam: ergo 2 metie-
tur e« B.Sed quia w€ metitur A ergo « metietur s,
Sed eadem a3 metitur y rotam ergoy A merierar:ergd
w2 metietur ambas magnitudines w B,y 4, earimq; co-
munis méfaraerit. Dico preterea illam effé communé
utrinfque maximam menfuram. Quod fineges illam
¢ffe maximam menfuram:erisitaque magnitudo qu -
dam maior quam « 3,qus metiatur wiramquew g,y o,
ea uero fitn. Cumigitur per tex metiatur « B: ipfa au-
sem w metiatur « Aiergon metictur v.ipfacetiam x per
se metitur toram y A:ergo metictur &5 refidusi ys. Sed
CUM Y A\ MEtAtUr L B,CLIAM x ELiCtAT T B. metituy uere
eadem  per te toram « S:ergo metietnr ¢o* refidnii Q.
Ltagne magnitudo maior menetur minorem:quod fane
feeré.
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freri nullo modo poteft. Nulla ergo maior ma- |
ghitudo qudm « 3 metictur utramg; a Ry & 5
ergo « 2 eff maxima earum communis menfu
ra.Duarum igitur magnitudinum commen- o, ¢!
[wrabilium « &,y Arepertaeft communis ma- i1
xima mé[uranempe 2. 7uod ﬁciendii fuit.

" Corollarinm. ' .
Ex hoc cocludisur, fi magnitudo ghapiam duss | | } _,
alias magnitudines metiatur,menetur quo- | | |
gue ¢y communem wtrinfG; maximam mé- P &y
furam. Hoc corollarium probatur ex poftrema parte
demiftrdtionss.. Sinvdue magnitndines » g,y 4,qua-
rHm fit maxima communis menfura « : fit porro aliax
qua etiam metiaryr sitramque w €,y A. dico magnitu-
diném w metiria$.Sint eadem fuppofitionés quas mode
pofutmus. -Cumigitursmeriarur « Biw B autem me-
tiatwrs a:ergo w metietur « 2. Sedw metitur etiars totd
y A:metieturergo ¢ veliquum y.Sed quin y «metitur
g Ciergoumetietur 2 C.[ed metitur totam u 8 : metietur
ergo &g reliquum,quod eft « 3.crgow metiens nerique
« G,y A,metietur ¢ maximam utriufgue communem
menfaram,nempe «2.Docet Proclus differentiam incer
problemata ¢o° theoremata geometricacdeffe, ut pro-
blemata fintea qua proponunt aliquid fieri oportere,
‘qualia funt ommia qaz uerbo infinito concipiuntur,ut
reperire,coftituere fecare,¢s fimilia. Theoremata ue-
70 funt qua afferendo ponunt ¢o* definiit de #noquog;
accidente chinfque fubie(B,qualia funt dwo prima hu-~
‘iss libri. Hoc antem 3. problemacft. Huius ergo pro«
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blematis demonftrationem [ic refoluere nos-
oportet.Primim aggrediamur pariéeique ¥]
[llogifmo directo ¢ categoricocicludis sp-
Jam magnituding 3 efJe comunem menfura N
magnitudini « ¢,y 1.Omnis magnitudo me-
tiens magnisudines v« €9* « ,metitur totam
1 A.Sed a g metitur 1o & v Aiergo wImetitur |

|

totam y A.Maior patet ex principio indemon . 1 1
Jrabili. Quaciig; magnitudo metitur duas, ﬁ iy
metitur etiam compofitam ex illis.cuins fimi
le ponit Campanus in numeris inter principia. libri f¢-
ptimi.Minoris pars slla quod « t metiaturys, paret per
corollarium fecundi theorematis . Quod uero cade «2.
metiatur « A,probatuy Omnis magnitude metiens « £,
metitur Avmenfuratam ab « 8. Sed a L metitur « §: er-
goagmetityr A Masor paset ex: principto. Quacundg. -
mdgnimdb metitur aliam-,metimrq‘umcunqne men-
furatam ab.ea.Minorcitaprobabis: Omnis magnitudo.
metiens magnimdine: w338, MELILHY. C5*10tam Compo.
fitam ex illis « €.Sed g metitur 3,3 C: ergo ad metitur.
totam a . Maior ex principio eodé patet. Minoris pars.
guod & L MELIALRY a,patet eriam ex eo,quia.omnis ma
gnitudo [eipfam metizur per unitatems. Quod uerd a3
metiatur ¢ B, probatur fic. Omnis magnitudo.metiens
. metithr €5 L pmenfuratdak ea.Sed w g metithry
ergo a metitury 8. Maijor pendet ex principio. Minor -
etiam pendet ex ante difhis. Nunc nero reflat perfequé-
dapars illa demonftrationis, qua oftéditur magnisudi
REM R T COMMANE. UETifque. a By y & menfuram., cffe
Jpraterea:
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praterea maximam ambarum comunem menfiurd.hoc
autem fit per dedutionem ad impofSibile. Nam fi neges
vllam o2 effe menfuram maximam communem ueriuf-
gue magnitadinis « B,y s fit alia maior qudm « {ma-
Xima communis arvinfgue menfara qucfien. Tanc di-
o te deductum iri-adillud impofSibile. magnitudinem
maiorem, nempes metiri minorem.fcilicet « . Manen-
tibus enim bis quce fuperins pofita funr Omnis magn-
tudo metiens-totam '« 'B,¢o* de ea partem detraltam
2 8,metithr ¢ vefiduid « 3. Sed umetitur totam x 8 ¢5*
detraltam & g:ergo n metitur a2 Maior eftindemiftra-
bilis. Minor fic probatur. Primum wmetitur totd « & ex
tua pofitione. Quod werd.cadem s metiatnr? 8,probo,
Omnis magnitudo metiens ys metitur L8 qudm y s me-
titur . Sed umetitur y .ergonmetitur L 8. Mdior rur

fam né eget probatione Minotis frdbatio bine deduci~ -

tur.Omnis magnstudo metiens totamy A ¢y* cins parte
A metitur ¢ refidni y«.Sedw metitur totam y 4 ¢g*
€ins partem A wergo v metishryv. Maioritem estin-.
demonfErabilis. Minoris probationé fic deduces: Primis
quodu metiatur totam'y A,pates ex tuapofirione. Quod
nero eadem u metiatur A, fic agas Omnis magni-
tudo metiens« B,mesitar Amenfuratamab ea. Sedw
metitir « B: ergo ymetithr & . Maior ¢ft indemon-
Jhrabilis. Minor patet ex. twa pofitione quado uoluifti u
effe communem’ magimam menfuram urriufque népe
« B,y 1. ex qua quia [equitar illa coclufio falla,feilicer
maiorem w metiri minoré a2, neceffe eft illa tuam po-
Juionem falfamexcisiffe.nam ex uerisng fequi falfum

1

*
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compertum eft.Ergo s non erit communis utvinfque ma
xima menfura. idemg; fiet fi quicung; aliam pofueris,
Conflar igitur « ¢ ¢Je communem maximam utriufque
menfuram. Quod antemboc problemate proponitur
inguirendum .id licet in theorema consertere colle--
la fumma torius demonfirationis , propofitis dua-

bus magnitudinibae inaqualibus ¢ commenfurabi-

Lbus:fi minor metitur masorem,lla eft communis ma-

xima utrin[que menfurafin minus,falta mutna detra
¢Hone quandocunque refiduum metitur id quod ante
[femeticbatur poftremo, illa eft communis ntriufque mé
Jisra arque ea maxima. Simili vasione poreris ex quo-

cunque problemare theorema efficere.

Quartum Theorema.

- Tribus magnitudinibus commchfutabﬂibus; datis;

maximam inarum communem menfuram re-
perite. . - . . . ... . . |
Sint dase tres magnitudines comenfurabiles u,8,y, opor-
tet ipfarum communem maximam menfuram repeti-
re. Sumatuy maxima communis. duarum:
prioram w,8,menfuraper pracedens pro-
blema, firg; A:hac magnitudo a,aut meti-
tm_*magnimdimm tertiam qua cft v, aut
eam non metitur.metiasur prins. Hacle-
nus conftractio buius partis,nunc ad de-
monftrationem.Cum itaque A metiatir v, {
| @etiatérq; m'agnit’udines wh,Ergo ame- 8 v a
2iELUY a,B,y: ipfarmque communis men-

e e e ———
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furaeft.Praserea hanc effe illarum maximam com-
munem menfaram conflat hac ratione. Nam nullama
gritudo maior quam 4 metietur illas a,8,
v.Quod fifieri poffe defendis.fir magnitu-
do « maior quam.s.quam dicis metiri ma-
gritadines illas u,8,y.Cum iraque s per te
metiatur u,p,yymetitnr duds priovesexil- 117 .
lis fcilicet «,B: ¢ praterea maximam co- I } I .
munem utriufque menfuram,nempe 4 per 4B JLI
corollarsum pracedés.Ergo mator quam ¢
A metietur ipfam a,quod eftimpofSibile Sed ne metia-
tyr a magnitudinem v,boc primum dico magnimdines :
vsh efJé commenfurabiles. quod ita demonftratur. Cum .
[fint commenfurabiles date magnitudines a,8,y,metie~
tur eas profecto quadam magnitudo qua fimiliter me-
tietnr feparatas ex illis duas «,8. Quare metietur quo-.
que maximam communem um'ufq'ue menfuram,nem-
pe A Metitur etiam ipfa eadem magnitudiné'y, Quare
metietur utraque v,0.Ergoy,afunt commenfurabiles
ex definitione.Sumatur itaque maxima communis mé -
[uraambarum v,0.fitg;«. Haltenus conftractio buins
partis,nunc eft demonfbratio.Quonid s metitnr a,¢5° 4
metitur _magnimdine: 0,8, itaque s mesietur a,p.meti-
tur praterea magnitudinem . Ergo eft communis mé -
Jura trium u,8,y. Dico autem illam etiam effe maxi-
mam.Nam fifieri poteft ut «non fit maxima menfura
Communis trium u,B,y.fit quadam maior quam s,ma-
gritndot,metiaturque tres illas ,8,y. Climg; T metia~
LHT 0, By Y,CLIAM MELiCIT &, B, €T ipfarum maximam
| E ij
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communem utriu]que menfird, nempe A
‘Metitur praterea ipfa ¢magnitudinem v. F
ergol mm’mr v 0T ambaram commu- _-‘
 -memmaxima menfuram,nempe «, maior |
widelices magnitudo minoré, hoc uero fieri
nullo modo Fote/l.Nu'lia ergo maior quém | f I I
smagnitudo metictur magnitudines o, 8, ap¥ dle ¢
v-Ergo « eft maxima trium dilfarum communis men-
Jurafiguidem & -non metitur magnitudinem . Quod
[iAmetitur y, ipfamet & erit communis trium maxi-
ma menfura. Datis igitur tribus magnitadinibus com
menfurabilibus , reperta eftipfarum communis maxi-
ma menfura,quod faciendum eras.
Corollarium.

Ex boc manifeftum relz'nquimr, fr magnit’udo tres magni-
‘tudines metiatur , metiri quoque maximam comms
‘nem ipfarum menfuram. Similiter etiam in_ pluribus

magnitudinibus maxima iﬂqrum communis men[i-
ra reperitur. In ills quoque ueram erit hoc corolla-
rium.Huins corollarij demonftratio continetur in po-
Jrremis uerbis ipfins Theonis . itaque dices* Sint tres
magnitudines a,8,y,qharum communis maxima men-
Jurafit o fit Porr& alia ueluti 3,ipfa quoque metiés tres
illas magnitudines, dicoy metiri . Demonfrationé au-
temrequires ab illis uerbis . Cumq; ¢ metiatar «,8,y
-etid metietur «,B #fque ad ea uerba,Maior uidelicet.
Hac demiftratio quia uarias partes habet,fingule ue- -
vo pluribus (yllogifmis citinéturfingillatim omnes re-
foluemus Primo Ji Acommunis maxima menfara am-
| ' barum
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baram a6 metiatury,per ¢ clarum eft magnitudinem.
& ¢ffe communens. menfuram magnitudinum «, g, y.
Quod uerd eadem 4 fit earumdem communis menfara.
maxima,hiuc liquet per deductionem ad illud impofii-
 bile,Maiorem magnitudinem metiri eam que fe ipfa-
minor eft. Nam [i negas. a effe. maximam menfu-
ram, [it quauis maior guim M uidelicet « metiens illas
«.8,7.Ex hoc fequitur « metiriipfam a,quod falfum eft
¢o* impofSibile, cum maior non metiatur minorem.
Qmnis magnitudo metiens.a, B, MELILUr MMmaximan .
x,8, menfuram.Sed s metitur a,8: ergos metitur £.Ma-
ior patet,quia collecta ex corollario fuperioris proble-
matis. Minor paset ex tua pofitione. quam tamen fal-.
[am effé conftat, quia caufa eft falfiratis illius ex ea con.
fequentis. Verum eftiraque aeffe communem ¢oma=-
ximam. trium menfuram,fi modo Ametitury.Sin anté
anon metiatur y,illud imprimis ueram effe dico (quod.’
ueluti lemma quodda demonfbrandii eft antequa eatur
ulrerins) magnitudines y,8,¢[fé- coméfarabiles, Om-
nes magnitudines quas eadé méfura metitur, uidelicer.
0.funt comenfurabsles.Sed y,4 funt magnitadines quas -
eadé méfura metitur uidelicet 6. ergoy, A fant coméfk
rabiles. Maior patet ex definitione. Minor patet ex eo,,
gﬁia w8, y.pofitefunt ca“mé’/hmbzle: per cimuné méf.
rd, widelicer 4.fic itaq; probabitur Omnis magnitudo.
TELiés tres u, Byy,metithr duas priores, ¢ maximamé -
[faram.duaris priorii.nempe a,per corollarium prace-
dentis theorematis.Sed 6 metitur tres «,B,y. ergo § me~
situr A.Quod anté d metiatury,patet.ex pofitione. C.:
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igitur § metiatur atrdg;y,a,fequitur ex definitione am
busy,4 effe ciméfurabiles.Sit maxina cimunis méfu-
raipfari v.a,quawoceturs. Dico primo ipfam ceffe co
-munem menfurd trium .8,y fic probari. Omnis ma-

 gnitudo metiens A, metitur «,8, menfuratas d oA Sed+
-metitur A, ergo v metitur «,.Maior patet ex principio.
‘Minor uero e fuppofitione quando pofitam eftipfam
‘effe maximam communem menfuram ®uarumy,4, ex
eadem etiam [uppofitione « metiebatur y.Ergo « meti-
thr w;8,y, efta; earum communis menfura. Dico pra-
terea eandem veffe. communem maximam menfuram
-earitdem trium.fin minus efto magnitudo quadi ma-
ior -qu?tm s metiés illas, fitg; 2. Ex bac pofitione fequi ui -
.debis illud idem impofSibile,maiorem ¢ metiri minoré\.
Omnis magnitudo metiens v, &, metitar« communem
‘maximam mriufg-ue menfuram. Sed? metitur y,4,er-
go metitur . Maior patet ex corollario faperiori. Mi-
‘nor uerd ita probatur Primo quod-t metitur y,pater ex
Juppofirione,quia pofitii eft-eam metiri ﬁnguld& @, 8,7
Quod uerd eadem metiatur Aprobatur.  Omnis ma
gnitudo metiens u,ﬁ,mcfnmr'e'g* Acommunem utriuf-
-que maximam méfuram. Sed metitar a,p, ergo ¢ me-
.titur 8. Maior patet ex corollario Minor uero a te pofi-
taeft,qus cum fit unica canffa illins falle conclufronis,
‘neceffe eftipfam quog; falfam e/]é.Nulld ergo alia ma-
-gnitudo quam erit communis illarum trium maxima
menfura. Hocantem Proé[ema potes rea’zgere in for-
mam theorematis hoc modo* St maxima méfura dua.
xum primarum ex tribus commenfurabilibus magni-
tudinibus
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tudinibus metttur tertiam, illa eft communis maxima
menfura trium.fin minus,maxima menfura rertie ¢o*
maxime menfure duarum primarum eft comunis ma
xima menfura trium.

Quintum Theorema.

Coméfurabiles magnitudines inter fe p roportio-
né eam habent,qui habet numerus ag numerd.
Mcigm'tudines diciitur inter [¢ proportionem babere, qui
abet numersus ad numerum, guado quz proportio eft
inter illas magnitudines,ea repevitur inter aliquos n-
meros,ut puta fi magnitudo magnitsdini fit,uel #qua-
lis, ut numerus 2 numero 2: uel dupla, ut numersus 4
ad 2:uel tripla, ut 6 ad 2: uel in alia quanis multi-
pliciproportione.1dem defuperparticulars, fi magnitu
do fit fe[quialtera ad m¢§nitudincm, ut numerns 3 ad
numersm 2. 1dem de aliis [pecicbns fuperparticula-
ris proportionis. Idem de fuperpartienti,de mulriplici
Juperparticalari,¢o de multiplici fuperpartienti, que
Junt omnia proportionum genera,qus in numerss repe
riuntur. Sint magnitudines commé- 1
Jurabiles «,p. Dico ipfas babere pro- | -
portionem inter [¢, quanumerns ali- |
guis ad aliquem alii numerum. Nam
cim fint commenfurabiles «, 8,fitycé |
munis eari méfura, ¢* quoties y me-
titur w, (id eft guot partes reperiktur
in« aguales ipfiy) tor fint unitases in
BUmero &. quoties werd eadem y mesi-
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tur B, tot fint unitates in numeron.
Sequitur demonftratio. Cumitaque
y metiatur w totics quot funt unita-
tes in Anumero, ipfdque unitas metia.
tur numeri A toties quot funtin ipfo
A unitates.totidem ergo uicibus yme- |
tithr w,quot wicibusunitas metiturns: } S
merum 4. Ergoy eandem proportio- L.
nem habebit ad «, quam anitas ad nu
merum A.per conuer[am etiam proportionalitatem e-.
vit ut « adyfic numerus £ ad umseatem. Rurfam cam.
v metiaruy € toties quot [unt unitatesin numerov:me-
tiatirque unitas numersm . toties,quot fnt in eo wni-
tases. rot wicibus itaque y metictur B, quot wicibus s
Nitas mesitur numerum v.Ergo per aquam proportio-
nalitatem.(hanc uero wocat Euclides ai lrx Acysr) quam.
proportionem habet magnitado « admagnitudinem ¢;.
eandem habet numerss # ad nameram . ltaque com~
menfurabiles magnitudines, puta «,8.inter fe propor-
tionem eam habent, quam numerws A ad numeram «.
quod demonftrandum eras.
Refolutio.

- Omnia extrema duorum ordinum continentium aqualé
numerum magnitudingm coniugararum in eadé pro-
portione, funt ¢ ipfain eadem proportione . Sede, s,
¢o* Anfunt extrema duorum ordinum,¢yc. Ergow,g,.
¢o* M, « fant in eadem proportione. Maior patet ex
22.5. Minoris pars prior fcilicera,€ ¢g* #, ¢ffe extre-
ma duorum ordinum aqualem numeram continentis
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magnitudinam patet ex fuppofiionibus admifSis in ci-
Pructione.  Quod uero magnitudines contente inil-
lis ordinibus fint in eadem proportione coniugate ,id
eftfingula pariaprioris ordiniscam fingulis paribus al
serius fint roportionalia, probatur ita- Primd quid'y,
8 habeant eandem inter [ proportionem quam unisas -
€ numerus ,A. Omnis magnimdo metiens £ tot 4i-
cibus,quot uicibus unitas metitur shabet ad geandem
proportionem , quam unitas ad numerum . Sed y rot
wicibus metitur & quot wicibus unitas metitur . Ergoy
habet ad g candem proportionem,quam unisas ad nu-
merain «. Maior per [¢ parer contracta ex defintione
proportionalium , qua eftin. principiis lib.s. de quibus
del¥ifSime differentem lege Perrum Nouium Lufirani.
Minor uerd concefJaefl per fuppoficionem. Quod ne-
+10 w,y habeant eam proportionem quam numerss £ ad
unitatem; probatur eodem modo:  Ommis magnitudo
quam metitur y tot wicibus quot unitas metitur nume-
rum Ahabet ad y candem proportionem quam nume-
w4 A ad unitarem. Sed weft magnitudo quam metitur
¥ tot &ictbus, ¢oc. Ergo « habet ady eandé proporsio-
nem quam A ad unitatem. Maior probatur eodem mo-~
de quo fuperior Minor item patet ex fuppofitione V't ue
ré reperias numeros duos, quorum proportionem ha~
beant inser f¢ dus magritudines commenfurabiles, ui-
 de quot uicibus menfura earum communis unamqua-
que metiarur . Numerienim wicibus illis exprefSi resi-
_menteam proportionem,quam magnitudines commen-
Surabiles,
. - F i
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Sextum Theorema.

Si dux magnitudines proportionem eam habent
inter {e quam numerus ad numerum, commen-
Aurabiles funtille magnitudines. o -

Du s enim magnitudines o, 8, inter ey
habeant eam proportionem, quam -
numerws A ad numerum«Dicoco~ | 1
menfurabiles efe magnitudines «, 1 11
8. Nam magnitudo « dinidaturin - 11 |
tot partes aquales quot fanc anita- 11 ]
tes innumero 4 (hoc uerdidem et |1 |
ac fiuelis guameunqueparteman- 1] 1 |
ferre de magnitudine o, quod quo- o § 33
modo fiat, docer 9.6.) fitque ma- |
gnitudo y aqualis uni ex: sllis partibus £qualibws ipfins.
w. fit etiam alia magnitudo L compofita ex tor magni-
tudinibiis equialibas ipff, quor unitates fant in hume-
ros. Hicincipit demonftratio. Chm igitur tot ma-
gritudines #qualesipfiy fintin magnitudine «, quor
[int unitates in a,quotapars ipfius & eft unitas, eadem
pars erit magnitudo y magnitudinis «. Eft evgo utyad
“w,ltd UNLAS Ad £.MELItUT UETO UNILAs NUMETHI A.€TZ0
o ymetietur «. Et quia eft ut y ad o, fic univas ad nu-
-merum A.conuerfaigitur proportione erit ut x ady, fic
numerus & ad anitatem. Rirfum quia quot fint 4-
nitdres in numeros, tot funt in magnirudine I magni-
tudinesfine partes aqualesipfi y. Erit itaque uty 4dy,
Jicunitas ad«Nuper nero conclufam eft ficus « ad y,ita

numerus

Z-no.--
-~
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numerns A ad wnitatem. Per £quam igitur proportio-
nem erit ut wad 3.fic A ad.Sed fient aad vita fe haber

- wadg. ltagque etiam ut a ad 8, fimliser (¢ habebit « ad
& Ipfaigienr magnitudo « ad utranque g,2, eandem

proportionemretinebis. Aequalis eft igitur magnitudo
B magnitudinil per fecundam partem 9. 5. Sed y meti~
tur ,ergometietnr B.Sed ¢o* eadem y metitur w, igitur-
oy metitur.«,8. commenfurabiles igitur funt magnitu-
dines a,p. Siergo dua magnitadines ¢g°c. quod demon:
Strandum fuit. Refolutio.
Omnes magnitadines quas eadem menfira metitur,funt
- commenfurabiles. Sed magnitudines «, £ , habentes
proportionem inter [¢ quam numerws ad numerum,
metitur eadé menfura,puta v.Ergo magnitudines «,8,.
habentes proportionem inter [¢ quam numerus ad nu-

. merum , funt commenfurabiles . Maior patetex defi-
nitione commenﬁ;mbilium mgnimdmum. Minoris:,
werd pars illa quod y metiatur g.ita probanda eft- Ma~ -

gritudo eft magnitudo B, quia aquales.y metitur 3,
ergo y metitur p. Minor paset ex-concefSione [uppofita:
inter conflruendum,illis serbis, Sit eriam-alia magni-
tudol. Maior fic probatur: Omnes magnitudines ad
Zuas eadem magnisudo, putau eandem proportionem:
abet.funt aquules. Sed, & funt huiufmods. ergo 8.
fant aquales. Mdior patet ex fecunda parte none
quinti. Minor serd ita probetur - Omnes proportio-
" nes aquales eidem proportioni, putaciqua eft inter d,e
. sumeros,funt inter.[¢ aquales . Sed proportiones inter-.
. * w2 €° w,R funt aqualeseidé proportioni, puta qua eft
- il
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: intejr A, Ergo p‘ropqrtia'nés nter 0.t O, R [untinter
[¢ 2quales. Maior pates ex undecima quinti . Minoris
parsilla,quod proportio inter «,8 fit aqualis ei que oft

-intey A numeros,pates ex [uppofisione. - Quod uérd

w,g candem habeant proportionem quam A, probetar
Jic: Omnia extrema duoram ordinum aqualem  nume
yum coninentinm magnitudinum coniugatarii inea-

dem proporsione,funt ¢ ip[ain una &' ead? propor-

“sione.Sed u,2,¢5° A funt extrema duoris ordink, ¢o-c.
Ergout ¢g° Ay funt in una ¢° eadem proportione. Ma
ior patet ex 22.5.Minoris uerd pars prior fcilicer w2 ¢5*
Aseffe extrema duoram ordinum aqualem namerum
continentium magnitudinum,pates ex {t?poﬁno‘rgibw
admifSis in conftruendo. Nam primus.ordo eff a,v,2.Se-

cundus nero eft ans. semimeftlocounitatis. Quod
wero magnitudines in bis ordinibus citent fintin ca-
dem proportione ciiugate, probetur. Et primo locoa,y
habere inter f¢ eandem proportiont quam 4 ad unita-
temw, patet ex fuppofivione admiffa inver ciftruendsi il
lis nerbis,Nam magnirado « dinidaturin ot partes #-
gudales, ¢g°c. Qauanniseapars [yllogifmo quogue de-

“monftrari pofsse.Omnes quatsor magnitudinesinter fe
proportionales,funt quoque conuerfa proportione pro-
portionales. Sed y,u,nunitas ¢ & funt magnitudines
froportiorgdlef. Ergo y,un €5 & funt conuerfa propor-

_ done proportionales.Maior patet per corollariii quarti
theorematis libri quinty . Minor uero patere potef? ex
fuppofitione,illis nerbis, Nam mzzgnimdo « dinidatnr.
Secundum erat inilla minore y, ¢ habere eandem pro-

| portionem
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portionem quam unitas & «. quad quidem etid patee
‘ex fuppofitione inter conflruéaum admifla illis uerbis,
Sitetiam alia magnitudo ¢, - Quantum ad alteram
partem minoris affumpra in primo [yllogi(ino, nempe

' metivi magnitudinem w,ca qmju,e patet exilla fuppo--
fitione,Nam ma%-nimdo « dinidatur,¢g c.Nibilominus -
poreft & ipfa[yllogifmo demifivari: fed quia cft ex fup
pofizione nota, nibil eft opas [yllogifmo. -

Corollarinm..

Ex hocfit manifeftis,fi fucrint duo numeriut #,¢5 reta
linea ut w,daripoffe aliam lineam ad quam linea are-
tineat eandem proportionem qua numerss 2 ad nume:

‘rum.  Disidaturlinca u in tot partes a-
‘quales quor funt unitates in altero numero & L

- per nomam [exsi,¢o* coponatur altera linea, N

putalextot partibus,qua fint aquales par- |

“tibus linca wyquot funt unitatesin-alteronu~ | | .

mero s.itaquc linea e evitadlineay ficurnus 7711
merus A ad numeri v.Hacratione potes cui- ] -l
cunque linee propofite,aliddare commenfu- « 3 fe
rabilem in longitudine: Nam fi du lines habent fro- -
portionem inter [¢ quam numerus ad numeram, funt
inter [¢ quoque langitudine commenfurabiles, per hoc
theorema 6. Quod uerd fequituy in exemplari graco,
continets[ubobfcure tamen Z'mma quoddam. ipfim e-
tiam alieno loco pofiti. inuenitur enim inter alsa lem-
matapoft 29 theorema huins libris uerbis conceptis in:
formam problematis:. . :
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_ _ Lemma. )

Duobus nwmeris dans,¢5* lineareta,oportere efficere ut
numerum ad numeram.fic quadratum linea dare ad
quadratum alterins.

Sint dati numeri As: veltanerd fit : propofitamque fit ef
ficere id quod pracipitur hoc
problemase. reperiatur igitur
per poftremum corollarium li-
nea dad quamlinea o fitin ea
proportionein qua numerus A

adnumeramy: fumatirg; in- -, .
ter duas illas limeas a3 media A ’. .
proportionalis per tertiarm de-
cimam [extiofitque B . Cumigitur [it ficut numenss 2
ad numerum s,ita linea w,ad lineam L. ¢9* quemadmo
dum [ habet linea a adlineam?, ita quadratnm linee
«ad quadratum linee g,per fecundum corollarium ui
cefima [exti. leaque frememumerns £ ad numerums,ita
quadratwm lines « ad quadratum line 8.

Septimum Theorema.

Incommenfurabiles magnitudines inter {e propor
tionemnon habent,quam numerus ad numeri.

Magnitudimum non habétium proportionem inter [¢ qui
numerss ad numerum,nullum exemplum efferre pof-
Jumus innumeris,ficut fecimns in 5 huius. nam impof-
fibile eft namerum ad numernmni habere proportio-
nem quam numersus ad numerum.  Sint magnizud-
nes incommenfurabiles u,8. Dico u, 8 nullam omnino -

proportionem
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proportioneminter feraléha- 6
bere, qualisinter wllos nume- " 23
ros reperitsr. Quod fi contra-
dicatur «,8 habere proportionem inter J¢ quam nume-
rus ad numerum: fequitur illud continuo , commenfi-
rabiles quoqne ffé w,8 per [extum theorema buins li-
bri.Sed hoc theorema ponit illas ffé incommenfurabi-
les. Nullo igimr modo a babebit proportionem ad g,
quam numerus ad numeram , quod demonstrandum
fuit. Hicmodus argumentationis ¢ certifSimus eft,
¢ breuifsimus : fumissrque ex [yllogifmis bypotheti-
cis,quem & deftructione confequentis wocant. Widque
in uninerfim unerum ¢fJe deprebendes, quotiefcunqm‘r
in difciplinis mathematicis aut aliis quibufcunque,que
nomine cenfentur [cientiarum,reperiuntur duc concln
Jiomesex earum numero, quas conner(as uocant, qua-
les fant quintum ¢5* fextum theovema buins libyi: in
his potentia continers praterea alias duas conclufiones
&7 pfas conuer(as,contrario tamen modo quam [upe-
riores,quales fint hoc theorema &5 proximum.

O&auum Theorema.
Siduz magnitudines inter fe proportionem non
habent, quam numerus ad numerum, T

incommenfurabiles {unt ille magnitu-
dines. _
. } . . e y . 5 o
Duzenim magmrudmes o, B inter /E proportio-
nem non habeant,quam numerus ad name- !
rum.Dico incommenfambz’le: effe magnity-
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dines a,p. Quod fi contradicas,nidelices c&
menfurabiles effe , habent ftatim proportio-
nem quam numerws ad numerum,per quin- .
tum theorema huins. fed hoc theorema fup- Bl
ponit eas non habere.incommenfurabiles er-
gofunt magnitudines a,8. Siigitur due ma-
gnitudines,¢o'c. quod demonftrandum fuit.

Nonum Theorema.

Quadrata quz defcribun-

- turare@islineis longitu T
dine commeéfurabilibus,. '
inter fc proportioné ha-
bent, qui numerus qua- ——<—— Tg—
dratusad alium numera el ce
quadratum. Et quadrata - - - - -
habentia proportionem. - - - -
inter fe quam quadratus =~ ,
numerus ad numerum |
quadratum, habebunt quoque fatera longitudi-
ne commenfurabilia. Quadrata verd qua deferi
buntur 3 lincis longitudine incommenfurabili-
bus,proportionem non habent inter {e qua qua-
dratus numerus ad numerum alium quadrari.
Et quadrata non habentia proportionem inter
fe quam numcrus quadratus ad numerum qua-
dratum,neque latera habebunt longitudine co-

menfurabilia, |

Quia difficile uidetur boc theorema, dignum quoque sus-

Jam
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fim eft,quod pluribus modss demonftraretur.Nos uero
antequam ad demonftrandam accedamus , nonnulla
prafabimar de fignificatione wocum fiue terminorum
buins theorematis,que vem totam illuftrabit. Hoc [a-
ne theorema ¢9* qua proxime fequuntur , huinfmods
Junt,ur nifi plane percipiantur,res aliogui non diffecil~
limz inexplicabiles uideri pofSint. hmprimis illud intel-
ligendum eft, lineas e[fé longitudine commenfayabiles,
"¢ lineas habere proportionem inter f¢ quam nume-
‘75 ad numernm , idem effe.Vt guacunque linee funt
longitudine commenfurabiles, babeant etiam propor-
tionem inter ﬁ"‘quam numerus ad numerum. ¢7* con-
tra,quz linez habent preportionem inter Jé qnam nu-
-merus ad numerum , fint quoque longitadine com-
menfurabiles, ut patet ex'5.¢9 6. huins libri. Similiter
#llud conuertitur, lineas effé lo(:gitudine incommen[u-
wwabiles, ¢o* non habere proportionem quam numerws
ad numernm,ut patet per 7 ¢o* 8 huins. taque intelli~
o debet qnod dicitur in hoc theoremate,de liness longi-
tudine commenfurabilibus, ¢r longitndine ncomenyu
rabilibus. Sed dicar aliquis, priufqud Eaclides docuit
-modum reperiendilineaslongitndine incommenfurabi
des,trattat de quadratis ipfarum , cum tamen contrd
fierioportere uideri pofSic. prius enim exquiri deber de
ve aliqua an fit, quam qurd v accidat , confyderetur.
Nos uero dicimus Euclidem quidem: tradere modum
“reperiendi kneas lqngitudinef incommen|srabsles in
stheoremate 11.quod eft in Graco 10. neque tamen per-
werfe quicguanm feciffe Nam hoc sheoremate fumit hag
e G
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lineas longitudine incommengfurabiles ex bypothefi ,
neque amplius quicguam fibi demonfbradum hoc qui-
dem loco affumit, quam ex illa hypotheft [cilicet linea-
rum longitudine incommenfurabilium quadrata non
liabere propartionem, ¢o catera.Quod ubi uerum effe
demonfiraneris , fat feciffe uidebitur . Ex boc an ~

tem sheoremate dgmdum Jibi facies ad inueftigatio -

nem linearum illarum in theoremate yndecimo. 11-

lud praterea intelligendum est quid uocibus illis fe=
gnificetur , habere proportionem quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum.  Quod us affequs
pofis,repesenda sibi funt nonulla sheoremata, eornm-
gue demonfirationes ex arithmeticis fupra feriptss : ar-
que ea maxime que agunt de numeris fimilibus fuper-
ficialibws ex quivns eft uiceimumfExtum oltani. Nu-

meri fimiles plani inter [¢ proportionem habent, quars.
aumeris quadratus ad numerwm quadratum. Similes
sero plan: numerifuns (us ofk in principys.libri feptie

mi) qui habens latera proportionalia. Lateranero cu-
infque numeri funs,ex quibus inter ¢ multiplicatis, fin
gulinumeriproducuninr.ex illo theovemate 26 ofkani
conflat non folas numeros quadratos-habere propor-
tionem inver (¢ quam numerxs quadratus ad quadra-

tum,fed eandem etiam proportianem babere numeros

omnes fimiles [wperficiales inter f¢. Neque uero idem eft
nunseros aliquos quadrasos effe, e habere proportio-
nemnter € gham numerus qu:;dmwr ad numernm
quadratumsneque hacinter [é connerti poffunt. Qua-
s enim numeri quadrati babeant profortianem qud

- numerus
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numerns quadrasus ad quadratum; non ideo tamé o-
mnes habentes proportioné quamguadratus ad qua-
dratum [unt q4adrati.Suns enim fimiles fuperficiales
¢ ijdem non quadratigui tamen proportioné habens
quam quadratsi adquadratum, quanuis omnes qua-
drati fint fimiles fuperficiales. nam inter duos numeros -
quadratos incidst anws mediss proportionalis,per.11.8.
Sinerd inter duos numeros incidat anus medins pro-
Pém’onalk, illi duo numeri funs fimiles faperficiales per-
20.8. Dico praterea illud theorema 26. 8. conuerti,
Duo ndmeri habentesinter [¢ proportionem quam i
merus quadrasus ad numerum.quadratum [unt frmi-
 les fuperficiales:cuins reiilla demiftratio afferri porefL..
Sint duo numeri «,8 babentes pro- ,
portionem inter e quam quadrasus:
ad quadratum. Wi duo numeri-ant
ambo fimul funt quadrati,ant. ambo
Jimul funt nd quadrati.(deillis auté
non intelligimus hic quicquam dice-.
re,quorum alter eft quadratus,alter ¢
‘serd non quadratss. tales enim non #2432
pojfunt habereproportionem quinu. : .

merss quddratus ad numerum qugs Lo 1Dl
dratum,per 24.8.2 defruitione con- 1 %
Joquétis. )Ergofiambo funt quadra- 11l i1
ti,funt etiamfinnles faperficiales, nt- 4 4. € 5 & &
moda-conclufm eft. Si non fins qua~ - |
drati,fint illi duo quadrati v,0,quoram proportionem :
babeant «,8.quia ergo.a,p habent proportionem inser.-

-rlf.ll'l.].!
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Jequa v, £,Cg intery, A incidit unus
medius proportionalss puta «, per 1t.
8. Ergo intern,g incidet unus medins
yroportionaltk, putal per 8.8. Sed f
.inter duos numeros nempe .6 unus
.medius incidat proportionalisliduo -
unmers [unt fimiles fuperficiales, per : - .
20.8.Ergo numeri a8 funt fimiles fi w43
perficiales. Duoergo numeri habéres
proportioné qud quadrains ad qua- L G Lt
dratum.funt fimiles fuperfirales.Ex @ @ T
his intelligi poreft numeros habentes : . 1 1 i 1
_proportionem inter fe quam quadm-_ «3C 5 e b
tus ad quadratum effe ant quadra- - |
t0s,ant fimiles planos id eft fuperficiales.Similes uero fis
perficiales qui fint, intelhigitur quidem ex definitions.
fed quibus notis flatim agnofci pofSin numeri propofs-
ti,an fimiles faperficiales fome-nec ne.fic haberote: Pri-

‘miim fi inter duos nymeros propofitos non incidit ‘me- .

dins [zro]rortionalix,'illz' duonumerinon funt fimiles fu-
perficiales per 18.8.a deftructione confequentis. Quod
fincidit medius proportionalis,fun: ills fimiles fuperfi-

ciales per 20.8.Deinde duo numeri fimiles fuperficiales

‘multiplicatione alterins in alterum falla, producunr

nameram quadramm,perprimam 9.Ergo finon pro-
ducunt quadratis,nonfunt fimiles fuperficiales. Quod
fi fecerint quadratii ex malriplicatione fui ipfins, funt
alli fimiles fuperficiales per 2.9. Quo weré facilins 4p-
prebendantar confequentes demonftrationes; ¢o fimul

; exemplum
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exemplum adducamus eorum qua diximus. Sitlinea.
ylonga pedes quatnor.fit

¢o alialinca nlonga gy »——B}-"—*—-i
ipfa pedes tres , reperia- "

5 B Beu-

turque media proportio-
nalis per 13.6. quamedia. 4
proportionalss fit lineac.
Ergo qnadramm linex 8 '—-;L——‘ . °
erit aqualeparallelogra- 3T ([T 1w
mo reftangulo quod fit. vl
ex lineis 5, &, per 17. 6. N L
Quod quadratum continebit pedes 12, ficut ¢ pa-
rallelogrammum ex lineis y,a. ~Sitetiam linea « lon-
ga pedes 3, ¢ lineazlonga pedem 1, media propor--
tionalis inter lineas v, Q.fit «. Qyadratum linee «,eric -
pedum trium , ficur ¢ parallelogrammum exlineis :
w2 Dico guadrarum linea 8 quod eft12. pedum, ba-
bere proportionem ad quadratum linet asquod eft pe-
dum trid, qud numerns quadrarus ad numerii qua-
dratis Nam quemadmodi [ habet numerus 12.ad nu-.
merum3,ita [¢ habet quadratii linex g,quod. eft 12 pe-
dum,ad quadratii lines u quod eft 3.Sed numeri 12 ¢+
3 funt fimiles fuperficiales, quia latera numeri 12 que -
fant 2 ¢ 6, funt proportionalia lateribus numeri 3,
« funt 1.¢9* 3.Ergo quadratum linca £quodeftsz,
abebit eam proportionem ad quadrasi linea a,quod
¢t 3,quam habet numerus fimilss fuperficialis ad fimilé -
fupesficialem. Sed numeri fimiles fuperficiales habens-

prapmz’.oné' inter f¢ quam. nunmw-g_uadram ad nti~

T
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merum quadratnm qui funs 4 ¢5 vper 26.0kaui. Er=

go quadratii linea ¢ quod eft.duodecim, habebit pro-
portionem ad quadrasum li 3Bera
nee « quod eft 3,quammu- | |
meras quadrasus ad qua- ;
dratum , eam [cilicet quam =

quaternarius ad unitasem . _
que eft quadrapla proportio. Nam quadratum ma-
ins quod eft duodecim , continet quater quadratum
minus quod eft 3, quia latus quadrati-duodecim quod

«.-Ba;

¢ftlinea g,eft duplum ad latus quadrari 3 quodeft li-

nea«. Habetergolinea s adlined a proportioné qua
numerus ad numerum. Ergo funt longitudine commen
furabiles per 5. buius,que eft hypothefts neceffaria ad
conclufion? eiwspafSionis fine pradicari hoc theorema-
te comprebenft,nempe quadrata talium bnearnm ba-
bere proportioneminter [¢ quam: numerus quadratus
ad numerum quadrasum.Sic ¢5* nwmerses denominas
maiorem extremitatem proportionislinex ¢ adlined'«,
quieft 2.fi in feducatur redder quadratam numerum
nempe 4.fimiliter ¢o* numerns denominans minorem
extremitaté nempev,f ducarur in e,nihil amplius effs-
cit qudm 1.quc unitas eft etiam potentia quadratws nu
merus.Ergo quadratum line 8 ad quadratum lines «
habet proportionem quam numerus quadratnus ad nu-
merum quadratum,nempe quam 4.ad 1.Ex hoc uides
(quod mods dicebamus )non idem fignificare numeros
aliquos quadratos effe, ¢ habere proportionem inter
Je quam numerus quadrasus ad quadratii. Nam nu-
meros
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meros12°¢y* 3 quadratos nd BR.r
effe conftat,cum tamé qua- - «Bes
dratacos numeros continen~
tiaillams.proportionem ha<  L—i=
.beds. Sed ¢o* latws quadra- '
112, HANUIS RUNIETO per feexprimi nequear, ar dicas
Jasus illnd eftlongi tot pedvbus,qui pedes quadratinu-
mero 2 complent sotum:illud guadratum : ramen ad
-alindrelasum fiue comparatam,nempe -ad latws Gua-
drati3,quod nec ipfim per [enumero pofSis exprimere,
adlatus ingwam quadratis,proportsonem duplam ba
ber.Nam guadvatsm quadruplum ad- aliud quadra-
tum(ut quadratum linee 8 quod eft 12,4d quadratim
Ainee wquodeft 3) babet latus fium duplum 4d latns
-alrerius guadrati, perillud aninerfale covollaviam 2o.
-6.Similes figura habent proportioneminter [e fuorum
daterum relatiuoram duplicatam. Quod fi dicus laius
-guadratiyz numerari poffe,quia cius proportio quam
ubet ad latws quadrati 3 numeratir per binarium,cs
firproporeio duplazillud primim fac cogites,non effé id
quod dicitur per f¢ numerari aliquam magnitudiné,
fedillins proportionem. Magnitudo antem illa [Cilicer
 datus quadrarinz per fe numemremr,qué'do nulla ba-
bita ratione proportionss ipfius ad-alind, dicere pofe-
mus,Quadrati consinétis pedes quadratos 12 latis eft
lengum ror pedsbus,quorum numerns in [¢ ductus effi~
ceret numerumillum 12:(ed hoc fieri non poteft,quia 12
non eft numerns quadratus.Sic itags dices: Quatenus

guadratum illud 12 per f confyderatur,nulla habita
- o H
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ratione proportionis ad aliud.fed rantum ut eft 12 pe-

dum,non habet quidem latus per fe numerabile,fed fi
conferatur ad alind,puta ad quadratum 3 pedum, isc
dices,latus quadrari 12 ¢ft 2. latus werd quadratis eft
1.fed haceft denominatio ipfius proportionis que dupla
. dicitur.qu proportio non poteft effe ant confyderariin
ancioribus terminis quans-duobus, cem fit relatio ad
aliud,hoc eft in pradicamento ad aliquid.Itaque bina-
rius non eft numerus pedum talium quales 12 funt in
ipfo quadrato. Deinde i binarius effet latus quadra-
ts 12,4t dicas illud latus effe duo , ex maltiplicatione
duorum in f¢, non efficeretnr illud quadratum 12,fed
quadratum aliud quodeffer 4 pedum,quemadmodum
ex binario numero in fé dulo fir quadratus namerus
quaternarius.Sed nec fidicas illud larus quadrati 12
numerarialio ullo namero,duxerisg; numernm illum:
in [eip[am,unquam efficitur duodenarius numerns.Ci.
tamen omnes nuwacri-denominantes latus cuinftunque.
quadrati multiplicatione fui spfius,illum ipfam nume-
rum eﬁ‘taiam denominantem 7u4dr4mm, chivs latera:
denominant,puta 2,maltiplicasione [uiin [eipfum red
dit 4.ternarins veddit 9. quarernarius reddit 16.¢9*
imiliter cateri omnes. Non igitur idem eft aliquas ma-
gnimdz’ne: bhabere inter ﬁ’ proportionem quam nume-
r4s ad numernm, ¢ numerari per fe fingulas ex illis
~ nulla ratione habita proportionss,ut hic latus quadra-
ti 12 per [¢ quidem numerari nullo modo poteft [ed com
paratum ad aliam magnimdmem,pum ad latus qua-
drati s,numeraur illius proportio.Sic ¢ latus ipfins
- quadrari:
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gquadrati3 ¢o* cateraram omnium fignrarii quas geo-
metre quadratas wocant,quarum ares tamen per nx-
meros quadratos non defignantur. Quod nero dici-
mus,manifeftum eftex uerbis ipfins Enclidis in theo-
rematibus 5,6;7, ¢5* 8 buius libri, cum nbique dicat
commenfurabiles ¢ incommenfurabiles magnitudi~
nes non quidem per [¢ namerari , fed babere aut non
habere proportionem quam numerus ad numerum .
Quue res non bene animaduer(a uidetnr plerifg; canf-
Jam erroris atenliffé , ut ex [equentibus planum fier,
Nunc uerd qui aggrefSi funt demonfbrasionem huius
theorematis magw particularem aliquam demonfira-
tionem nonnullis widders poffent attulffe,quam uniner-
falem.Et fane non deeffe arbitror qus illorum diéta fe-
cusintelligant, cum exiftiment ab eis fuppofitas effe I
Weéas quafdam non tam longitudine commenfurabiles,
gualesintheoremate fupponuntur effe,qudm numero
certo fingillatim numerabiles.Ttaque non intelligentes,
sllud de demonfBrationibus illorum dicere potuerunt:cit
ea ratione credidsffent afe conclufum illud uniuerfale
yuod eftin hoc theoremate Enclidis, Quadrata deferi-
~ pra ex lineis longitudine commenfurabilibus habere
proportionéinter [¢,quam numerus 7u4drams ad nu-
-merum quadratum: illud particulare tantum concly-
Jeérunt,Quadrasa defcripra ex lineis namero certo per
[e numerabilibus habere proportionem ¢oc. Quod ta-
men aliter-eft,¢o demonflrationes illorum refle funt,
€9° propofito theoremati conuenientes. T antum pictn-
vafigurarum quas gracks codex babet, poffer ambi-
S H §
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guitatis aliquid afferre Nam ita pinguntur quadrata,
€ deferibuntur certis areolisut earis numerss qua-
drato mamero denominetnr. |
Ex quo wideri paffet lineas u,
8,94z defcribun: igfa qua- .
dmm,opomra effe numero.. I 4
aliquo perfe namerabiles,ut. O
linea o fit pedum s, €9 linea ¢ pedum 3,ueluti picturs -
ipfa refert bic. Quod tamen non fupponit. Euclides,fed
uvum illnd fupponit & requirit eas efe longitudine cs
-menfurabiles,nt.infuperiori exéplo de quadratis dyo-
bus,quorum alrerum [patiom totum eft x2,alteris uera
off 3.Nam quanuis latera ip[orum:non fint numera
aliguo.certoper [enumerabilia funt tamen ipfes cadem - .
longitudine coméfurabilia.Pratereabac pictura qua-
dratorum u, & per areolas diftinctorum. illum evrorem
&fficere poffetsut quisexsftimet idem e[Jé numevos duos
guadratos effé, ¢ habere proportionem guam qua-
dratus numerus ad quadratum numeris.nam-nume-~
rus areolarnmin quadraro a,cft numerns quadratns;
nempe 25 produltus ex radice 5,qua eStlongitudo ipa
.- fius lines w.Similiter numerus areolarum quadrasi g
off quadratus,nempe 9,¢5* ipfe produltus ex fho latere
3,longitndine inqui ipfius linea 8. Nosuera nuper ofté-
dimus aliud effe numeros quadratos dici, ¢5* babere
proportionem quam numerus quadratus ad numerum
quadratumTtaque quantii adillas areolas astiner.con
sentas maiore quadrato linet w, qua funt numero 25,
exprimunt numerum illum quadrasum 25,qui efficic
- thr
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tur ex numero s in [¢ dulto. qui numerus 5. eff maior
extremitas proportionis inter § €5°3,9u eft proportio
linearum u,8.Hac autéproporsio, nempe numeri 5 ad
3 facitut linex ipfe a,8 fint inter f¢ longitadine com-
menfurabiles per6. huins tdeng dices de minovis qua-
drati areolis Neque neceffe eft intelligere illas’ areolas
quadratas effe,aus pedes aut paffius quadraros conficié
resipfa 'guadrm::{qmnuis tales effe poffant,fi mods la~
teraipforum quadratori fint rat pedibus longa,nempe
5 ant3. Omnino ramennecelfé eft numeros ambos ex-
primentes numersum pedum aut paffaum. quadrator -
ipfis quadratis-comprehenforii effe fimul aut quadva-
105, utin bis fignris. quadratss linearum:e,¢:aut ambos -

- effe fimiles fuperficiales, ut in_fuperioribus guadratis :
gus evant 12,¢ 3.de quibns numeris conflat ex antedi-
&bt eos e[ fimiles fuperficiales;itdq; -hakere proportio-
newr quam numerns quadrarus adnumerum quadra~
tam.ltaq; potes pingenda tibi proponere ipfa quadrata -
linearum «,,utnullam diftinctonem areolaram infe. -
reciiat; fintg; quadratafin e
gula plane nacua, folisque
quatuer lineis aqualibus ci -
téta. quod-ut intelligatur ; |
demonfirationes ipfas expli %
cabimus. Sint duslines a. |
B longitudine comméfura~ - . ... oLl
biles.Dico quadratis linegw . . <2220 77
ad quadratumimee & ba-
bere proportiané qui quadratus numerns ad quadra-

Hij
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2um numeram. Cum enim o
commenfurabilis fitlongits
dine linea linec 8. Ergo.x
ad g habet proportioné qud.
numersus ad numerum;per T
§-buins. habeat itaque pro-
. .
portionem qad numerss y . - .- -
ada. Cigitur fic guem- . - - -«
admodum bneanad Gitay " Co
numerns ad & sumerum: camy; proportio quadrati -
'quidem lineg « ad 7qadr4tum lines  fit proportio ci-
tinens duplicatam. proportionem: linew w ad lineam ¢,
{fimiles enim fignra funt in duplicata proportione (io-
aum laterum relatinornm,per primam corollarii 20.
6.)itidem cum proportionumeri quadrati,qui produ~
citwy dradice y.ad quadratum numerum produtum
a radice 4 fitproportio duplicata numeri y,ad numerii
Aper [ecandum: partem 11.8:camque anins ¢ einfdE
proportionis,putaqua eft linee wad lineam g,uel nu-
meri y ad numerum a,proportiones aque multiplices,
nempe quadratilines « ad quadratum lines 8,¢5* ny-
mert quadrqti produlti d radice yad numernm qua-
dratum productum d radice afint inter ¢ aquales: eff
igitur ficur quadratum binee w ad quadratam lines
Bita numerns quadratus productus aradice y,ad nn
merdm quadratam productum a radice .
C Co 0 Alirer. ' :
Sint u,8 line recta longitudine commenfurabiles. Dico

quadratum defcriptum abw ad quadratum deferipii
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ad g habere proportio né L -
: qmi' numerns quadra -
tus ad alium numernm.
quadratum. Quia enim

: - >

lineaa eftlongitudine cd. »==-> -7 ».
menfurabilis lineaBhas o L. L
beﬁtinter/}'frofor,,",‘{,é' elnoop T

quam numerus adnume .
rum,per quintii theore- - |

ma buins ibri:Habeant itaque proportiomem eam qua:
Rymerus y dd numerwm:a; &5 numerns'y [ ipfe multi-
plicans efficiat numeris v.idem porro numerns v multi-
plicans numernm 4 reddat numernm 3.numerns: sero-
& ex [ui ipfins multiplicatione producat numerum ».
Citigitury ex fui ipfins multiplicatione reddiderit nu-
merum-:multiplicatws etiam per £ effecerit wumerum:
&eeft ergo ut numerns y ad numetam sjid eftlined & ad
lineam g.fic numerus « ad numernm g per feptiman-
* decimam [eptimi. Sed quemadmodum [ habet linea:
wad lineam g.fic [¢ habet quadratis linex w.adparal-
lelogrammum defcripeum ex linca win lineam & dulta:
per primidm fexti.. Quemadmodum igituy quadrarii
linez « ad parallelogrammum ex u,8.fic numerussad
numerum. Rurfus quia numerus A ex [uiipfius mul
tiplicatione reddidis numerums,multiplicatns uerd idé"
a iny produxic numerum? : eftigitur quemadmodum:
yad & hoc eft quemadmodum linca « adlineam g.fic -
numerns ¢t ad numerum-« per eandem [eptimam deci-
wiam feptimi. Sed quemadmodum linea x ad linea g,

‘
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ita pdrallelogramu ex ls : '

-meis a,Ryad qaadmm - | "

mex gper primafextn Ef Frr. (L
-zgzmr Jicut parallelogra ‘ I e
i eximeis.«,p ad qud- - e Y
‘dratum linex B,ita M e e o0,
merus 3 ad numevams. 2802 3 5’ .

Sed modo ciclufum eft
ficut fe habebar quadra-
‘tum linegxad, Famllelqgmumum ex g»,zm /é ba&e—

re numernm vad numerum: t-Per wqudm igitkr pro-

-portionem evit quemadmodum quadratam linex « ad
yuadramm lines g.fic numerus « ad numerumn.Veer-

gue wers dllorum numerori eff quddmm: Nanm . pro=

Aultus et ex mulnﬂzmuone o in [eipfum :x uero ex
-multiplicatione i [ui etiam ipfius in feip[um.Ergo qus-
drasum linezwad quadratii linex £ habet proportio-
MEM GUAMNEMETUS, quades ad quadmmm nune
.yum.quod primo loco demonftrandis erar. Priore de-
monftrationss modo ufs funs Theon ¢5° Campanus,po-

SReriore etiam Theon ant quis alins Ex bis duabus no-
bis fu mflzc«ormdemm[la quam priove loco retalimus,

Vacua itaque pingi. poffunt quadrata que defcribun-

sur & lineis longitudine commenjkmbzlzém' modo con-
fPer tales effe fuppofitiones,quales accipiunturin theow
remate, ineas fal:cet effe longitudine commen/hrabtu-

des:tuncenimin :mmerﬁ{m illud uerum erir,quorquos

pedes ant paffus quadrari fuerint in illis figwris qua=

dratis , emper numerabumur a numeris habentibus

jrqpomonem
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proportioneminter f¢ qud qnadratus numerus ad nu-
merum. Sed quia_perobfcurns hiclocus totus wider:
folet,non alienum exiftimawimus noftram quoque de-
monfbrationé apponere.fiforte inuare pofSimus , qaod
eupimus quidem,¢o cevte confidimus.  Sint linea due
longitudine commenfurabiles w, 8.dico quadrata eari
&o°c.Cum enim linega,8 [int longitudine commen(is~
rabiles,habebunt proportionem inter fé quam nume-

rus adnumerumper .hu- e _
§77% lméea: -ff'm;r wad¢ . 8
proportioné duplam , que :

¢ft quam habet numerss ad numeri,puta 4 ad 2,0
6 ad 3,¢7 plerique alij:reperiantiirque minimi nume-
vétres continue proportionales in proportione. dupla
per 2.8.fintg; illi 4,2,1.ergo per corollarium eiufdem .
8,numeri 4 ¢r* 1 erunt quadrari.Nam ficar 4 eft qua-
dratus ex »in [¢ multiplicato productus,itas eft eriam
numerns quadratws.fit enim ex eadem anitatein feip-
fam multiplicata.Dico praterea hosnumeros quadra-
s0s illos effé,quorum proportionem habent inter f¢ qua-
dratalinearum «,8.Nam ficut numerus 4 ad nume-
rum 2,itafehabet linea w,ad lincam ﬁ.Vtrobiy,‘ enim
eft duplaproportio per fuppofirionem. Sed quemad-
‘modum fehabet linea w adlincam ¢,ita ¢ habet qua-
dratum lines « ad parallelogrammum,quod fit ex-dn-
¢1ulinea xinlineam ,per primam fexti. Ergofront ¢
habet numerus 4 ad 2,itafe habebit quadratam linee
wad parallelogrammum productum ex o ¢o* g Iidem
Jicut fe haber numerss 2-ad ijita fe habet buea wadli-
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neam g.utrobig;enimetid ¢
eft duplaproporsio perfup _____ p
© pofitioné. Sed quemadmo- _
dum [¢ habet linea « ad lineam C,ira fe habebit paral-
lelogrammum productum ex « ¢5* B ad quadratum bs-

nec f per eandem primam /Exti.Ergo fcut f¢ habetnu.

‘merss 2 ad1ita fe habebit pdmllelogmmmum produ
Ctumex a ¢ g ad quadramm lines B.Ergo per defi-
nittoné £quse froportzonalitatis,c’y peraz.5 ers.qua-
dratum linee « ad quadratum linez g.ficus numerns
4 adi.quiquadrasifunt. ludergo uernm eft uniner
. faliter,Quadrata deferipta ex liness longitudine com-
méfurabilibus babereproportioné.inter [¢ quam qua-
dratus numerys ad quadratum numerum,quécungue

aumerum areolaram fine [patiorum intraffe capiant il
laquadrata:femper ramen necefJe erit numeros abillis
contentos effe aut quadratos:ans fi quadrasi non eriir,

{neque enimyemper neceffé-eft tales. effe) fimiles fal-
tem fuperficiales effe omnino neceffe eft. Porro fecun
de partis buins theorematis que eft conuer(a prioris il
la eft demonflratio. Sitquadrariilines nad quadra-
tum linee &.ficut quadratus numerns produltus a -
ad quadratam produéiiiex #.Dico lineas «,8 effe lon-

gitudz'ne commenﬁ:mézles. Nam proportio quadrati « .

ad quadratum g eft duplicata proportio lines w ad li-
neam B.per 20.6.Smiliter proportio numeri quadrati
produlhiexy ad quadratam productum ex 2 eft du-
plicata proportio spfins numeri y ad numersm a.per
xL.8.Igitur per 15:5.quemadmodum linea « ad linei s,

fe
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fic numerus y ad numerum A.Commenfurabilis eft er-
golongitudine linea « linea g per 6 huins libri.- Ter-
-tiam werd partem theorematss demonftrare non eft dif-
ficile per fecundum [yllogifmum bypotheticum, quem a
-deftruttione confequentis wocant. Sit linea « incommé-
Jfurabilis longitudine line g:qunadratis ines « ad qua-
«dratum lince 8 non babebit proportionem quam nu-
merus quadratns ad numerum quadratum. Nam fi i
tradicatur,feqaitur flatim per [echdam partem huius
theorematis,illa quadrata babere latera longitudine
‘commenfurabilia,quod eft contrarium his que fuppofi-
ta funt.Sic enim cffent lines a,8,€5* commenfurabiles
¢ incomméfurabiles longitudine , quod eft impofSibi-
de. Simili ratione poftrema pars husus theorematis de-
monftratur Nam fi quadrasainter f¢ proportioné non
<habent quam quadratus numerns ad quadratum,ne-
-que latera hakebunt longitudine commenfurabilia. Si
«contradicatur,continuo [equitur per primam partem
huius theorematss,illa quadrara habere proportionem
inter [¢ quam quadratus numerus ad numerum qua-
dratum,quod eft contrarium fuppofitioni.
| S Corollarium. -

T quibusita demonflratis,manifefti illud eft,lineas lon-
gitudine commenfurabiles, omnino potentia quog; ci-
menfurabiles effe. Que néro funt potentia commenfi-
rabiles,non omnino longitudine quogque commenfura-
“biles effe.Et qua longitudine incommenfurabiles funt,
“yom omnino potentia esiam incommenfurabiles effé .
“Qua Kero potentia incommenfurabiles funt, omnine

Ly
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longitudine quoque incommenfurakiles. effe. Cum enim
quadratalinearnm longitndine commenfurabilii pro-
poxtionem eam inter [¢ habeant,quam quadratus nu-
merus.ad quadrasum.numerum : eanero quc proper=
tionembaZ::m quadrari numeri ad quadratumnu-
meram.fimpliciter etiam habeat proportionem quans
numerus adnumerum. ¢g° que proportioné habér qua
numerus ad numerum.fint comméfurabilia per 6 Zu.—
ius, [equitur omnino lineas longitudine commenfura-
biles ion tantum effe longitudine-commenfurabiles,fed
etid effe potentia. Hutss probatio pender ex prima par-
tetheoremasis. - Rurfus quia quadrata quedam funs
que non habé: proportionem eam inter [¢ quam qma-
dratus numerus ad quadratam numeram,babétia ta
méipfaproportionem eam. ﬁmplt'a'ter quam numerss
ad numeram,latera quidem eorum funt porétia com=
menfurabilia,qnia deferibunt quadrasa habétia pro-
portionem quam. numerus fimpliciter ad numernm |
irdque commenfurabilia per 6 huius : laterauerd ipfa
inter [¢ funt longitadine incommenfurabilia,per poftre
mam partem theorematis. Verum eftigitur kineas
tentia commenfurabiles no flatim effe longitudine etia
commen(urabiles. Hac eadé vatione probatwr ¢ illud -
tertium corollarij membrum , lineas longitadine inci-
-menfurabiles non flatim etiam e[Je potentia incommen
farabiles.PofJant enim e[Jé langisudine quidem incom-
menﬁtrabile.r‘,fotemid mmm:comr&enji;mbiles, ut in
quadratis qua babent quidem proportionem inter f
quam numerus ad numeram,fed non quam numerss
quadratus
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quadratus ad numerum quadratum. Quartum sue-
roprobatur per fecundum fyllogifmum hypotheticum
a deftruthione confequentis,lineas potentia incommen-
[arabiles,longitudine quoque incommenfurabiles effé.

- Namfidicas eas effe longicudine commenfurabiles, [é-
guitur effe ipfas quoque potentia comenfurabiles,quod
¢ft contrafuppofitionem. Nam pofite funt incommen-

furabileslongitudine. Refolutio autéeins demonfira-
tionis quam ateulimus illa eft- Omniaquadrata ha-
hmia}:raportionen'z inter [e quam extremi trium ny-
meroram minimorum fuc proportionis continke pro-
portionaliumshabét proportioné quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum.Sed quadrata duaris’
linearum longitudine commenfurabilium funt huinf-
modi.Ergo quadrata duaram lincarii longitudine com:
menfurabilium babent proportsonem: quam numerus:
quadratus ad quadratum numernm. Maior patet ex:
corollario 2.8.Minor patetex 22.5.
Lemma. .
Demonftratum eft in arithmeticis theoremate 26.8.fimi-
les planos nameros habere proportionem inter [e qua -
numerus quadrarus adnumerum quadratum. Con~
uerfum sero theorema,numeros habentes proportio-
nem inter [¢ quam.numerus quadrasus ad numerun
.quadratam effe fimiles planos , non quidem demon ~
ftratur in libris arithmeticis, fed eft & nobis in-pre=
cedenti theovemate-libri huins demonflratum. Vnde
manifeftum eft numeros qui non funt fimiles plani ;id’
eft non habentes laseramter fe proportionalia , non:
1 i
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habere etiam proportionem quam numerws quadrasus
.ad numerum quadratum. Eam enim proportioné fi in-
ser [ haberent, [equeretnr fimul-cos effe fimiles fuper-
fictales. cuins contrarium eft pofitum, eos inquam non
-¢ffe fimiles planos. Ergo nameri-non fimiles (uperficia-
Aes non habent inter f¢ proportionem eam quam qua-
dratus numerus ad quadrasam numerum. :
Antequam attingamus theorema quod eft decimo loco po
Jfiewm in hoc libro,illud omnino faciédum eftur ei pre-
ponamus illud quod unlgo proximum locum tenet,féi-
licet undecimum. Alizer enim i fecerimus, demonfira.
tiollius theorematis quod decimo loco fersbi diximus,
‘non procederet & priori,ut patebit in explicatione il-
Adins.Tedque Campanus fiers oporsere reéle indicanit,
dum fieum utrinfque theorematis inucrreret.

Decimum Theorema.

Si quatuor magnitudines fuerint proportionales,
prima uerd {ecunde fuerit commenfurabilis,ter
tia quoque quartx commenfurabilis erit. Quod
fi prima fecadz fuerit incomme-
{urabilis, tettia quoq; quartz in-
commenfurabilis erit. I

Sint quatuor magnitudines proportio - : { I
nales u,8,7,0. #t w adp.ficy ad 2.5itg; * Bl | ;‘i
« commenfurabils magnitudini g,d;- I :

o eriam vy efJe commenfarabilem ma-
gnitudin £.Cum enima fit commen- |

furabilis #,Ergo « habebit proportio-

nem
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nem ad g quam numerss ad numeram , per 5 huins.
Sed ex [uppofitione eft ficut w ad 6.fic y ad 2.Ergo .
ad ahabebit etiam proportionem quam numerus ad.
numerum . Ergo commenfurabilis erit magnitudo
magnitudins Aper 6 huius. Rurfs fit « incommenfi-
rabilis magnitudini g, dico-etiam v ¢ffe incommenfi-
rabilem a.Cum enim  fit incommenfurabile g,igitur «
non habebit proportionem ad ¢,quam numerus ad nu-
merum per 7 huins Eft ausem ficnt wad goita vy ad a.:
Ergo nequey ad & proporsionem habebis quam nume-
rus ad numerum. Incommenfurabilis eft igitur v ma-
gnitudini & per 8 buins.Siitaque quatnor magnitudi-
nes ¢9° catera. Corollarium. :
Sifuerint quatuor linet proportionales , fuerintgue dae
priores,aut duz pofteriores inter e comenfurabiles po-
rentia tantum,cater € quoque. duc crunt potentia tan-
tum comenfurabiles.hoc probatur per 22.6, ¢ per hoc -
_theorema1o.quo corollario utitur demonfirator.in f6=
quentibus theorematibus 28.29.¢ alijs.

Vndecimum Theorema.

ProPoﬁt'x linez recte(quam jsr’ uocari diximus) :
reperire duas lineas rectas incommenfurabiles, .
hanc quidé longitudine tantum,illam uerd non .
longitudine tantum,fed etiam potentia incom-
menfurabilem.

Sit linearetapropofia w,repe= — 288,
riendefunt due linegincom- —3- 22— |
Rledwpropore %

?; LU

aenfurabileslineamalia qui- - = 3. o584
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dem longitudine tantim,alia . —a8e
uere etiam potentia incommeé Be- ;’9"' s
furabilis. Afferantur numeri g %G
duo B,y inter ¢ rationem eamnon habentes qud qua-
dratus numerus ad quadratum numerum,hoc eff, ne
fint illi numeri fimiles plani: fiatgue ficur numerus g
adnumerum yita quadratum finea « ad quadratum
alterins linex que fit £. Quomodo uero id fiat, didsci-
. mus per lemma illud pofitum in theoremate 6 huius li-
bri.Commenfurabile cft igitur quadratii line w,qna-
dratolinea apers huins libri. Et quia numerus gad
numernm ynonhabet eam proportionem quam nume
ris quadratus ad numernm quadramm.: neque-etiam
-quadratum linez « ad quadratii linee 4 babebiream
proportionem quam wimerus quadratus.ad numeris
qguadrasum Ergo linea weritincommenfurabilis longi
tudine tantum linee per9 buus libri. Sic itaq; re-
pertacfprior linea,nempe A incommenfurabilis longi
tudine tantum lines propofise que efta. Rurfusre-
ferz'atar'm‘edia Prqportionqltk inter a,dt quce ﬁt L peri3.
6.Eftitaque ficut linea u adlineam ajita quadratii li=
neew 4d7quadr4mm linex « per fecundum corollarium
20.6. Sed linea u eft incommen(furabilis longitndine
linea a,ur modo conclufum eft.Ergo quadratum etiam
lines w.evitincommenfurabile quadraro linees,per fé-
cundam partem poftremi theorematis Nec te impediar

uodillud theorema 10 loguatur de magnitudsnibus
comenfurabilibus ¢ incomenfurabilibus. Linea enim
quando confyderantur earsm logitndines, ut fint lon-
gitudine

serTesEanene ve.

r seesiapaiie sy
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Situdine comenfurabiles anr

incomméfurabiles linee,ma "5

itudinis woce compreben- Weliaproprs *
ﬁnmr, on comr?zfpﬁ con- B 16 ‘d?\
[derantar ut magnitudines , ut fint magnitwdines
commenfurabiles fiue incommenfurabiles, de longirn-
dinibus ipfarum linearnm logus inselligimns . neque
sum quicquam de potentia linex intelligimus Nam ma
gritudo linex eft spfa longitudo, cwm linea nibil alind
Jir quam longisudo fine lasitudine. De quadraris ue-
70 nibil eft necefJé ira loqui,quia magnitudo ipfius qua-
drati eft tpﬁm-ynadrmm.}memia; enim guadrati
non dicitur.Cxm ergo quadrari linée afitincommen-
Jurabile quadraco linea «enit igitur per definitionem
linearum incommen(firabibié linea « incommeéfirabi-
lis potentia linea v. Ergo linex velta propofise uchuti«
quam iwild diximus,€o" ex qua menfurds cererarum
linearum accipi oportere dicebamus tneer principia by
ius librireperta eft linea alongitudine tantum imcom-:
menfurabilis Eftitague ea linea juni finerationalis,
longitudine tantum incommenfurabilis, fupple linesn
gue primo ¢ ex [uppofiionerationalis eft. Reperta eft
item linea s eidem line a incommenfiur abilis non lon-
Zitudine tantum fed ctiam potentia. qua lineas per.
definitionem linearnm incommenfurabilium linea ra~
tionali evit irrationalis. Naw in uniuer(um [olet Eucli-
des eas nocare dniywsid eftivrationales,qna ¢ longi-
tudine ¢o* potentia fint inconimenfurabiles linae pro-
pofite, ¢ ex fuppofirione ury id eft rationali. Hoc aus .

: K

:as"b

1
H
. i
i £
I
H
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tem problema licer in theorema conuertere, quomodo

diximus cetera conuerti }m/]e.
Duodecimum Theorema.

'Magnitudines quz eidem magnitudini funt com-

menfurabiles,inter fe quoq; {funt coméfurabiles,

Viraque magnitudo w8 fit commenfurabilis magnindi-
#i y.Dico magnimdine: etiam u,8 effe inter
fe commenfurabiles. Nam cum w fit commen ..
[irabilis magnicudiniy.igitur « ad y habe- - |
bit proportionem quam numerss adnume= |
rum. habeat proportionem quam numerss A
adnumerum «. Rur[us cum 8 ft commen-
Jurabilis y, igitur yad g habebut proportioné || |
quamnumerns ad numerum. habeatitaque |- 1 |
gham numerws ¢ ad numerumn, Sumantur > 7 P -
minimi numeri continuatiin proportionibus dasis fé-

cundum 4.8.qui Bumeri fint 4, - "

X, AUt que fit proportio nume- rooeln $-00
ridadnumerams,eadéficnu- s 2. 9... 5.
meri ¢ adnumerum x:quaue-  g.%,

70 proportio fit numerty ad nu €.

merum w,eadé fit numeri x ad ot

numeris . Cumigitur fit fi- o

cut wady,itaads.firg; aadsficnt 0 adx:eftitag; ut

ady.fic nikmerns 8 ad numerii . 106 cié fir ut y ad 8,fic
Vi i . T
gadwfieg; ficur g adujita xadn. Ergo ficut 4] A
! : - Y3 Soe

-ad 8,itaxad . fed mods probatii et ficut evar

wad y,itd 0.adx. Per aqud igitur proportiont
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- ficue « ad 8, itanumerns o ad numerum . Ergoper 6
buius libri, magnitudo u erit commenjt}ra[ulu magni-
tudini g.ergo magnitudines que eidem ﬁmt commen-
jt'cm[ule.r o catera, »

Dcamumtcrnun Thcorcma.

81 ex duabus magmtudmlbus hac quxdcm com-
menfurabilis {it tertiz magnitudini,illa uero ei-:
dem incommenfurabilis,incomenfurabiles {unt
ille duz magmtudmcsr.

Sint duse magnitudinesa, 8. ; _—
Porro f t ternia magmmdo —

7 fied; w commenfurabilis
ipfiyifet etiam gincommenfurabilis eidem y. dico ma-
gritudinem w effé incommenfurabilemipfi 8. Nam fr«
-effet commenfurabilis ipfi B,cum fit « commenfurabnlis
ipfiyip[a quoque magmmdo # ‘¢ffer commenfurabilis

magniendiniy,per 12.cuius pofitum eft contrarium.
| Decimumquartum Theorema. ‘

Siduarum magnitudinum comenfurabi- 7
Jum aleera f%eric incomen{urabilisma
gnitadini aleeri cuipiam tertiz, rchqua
quoc}uc magmtudo cidem terti® inco- { r
menfurabilis erit. S {0

Sint duee magmmdme: comméfurabiles a,z 4!- i
tera wero ipfarum,nempe « alterscuipiaqaze |

v fit, incommenfurabrlis efto . dico relzquam_
7uoque magnitndinem B effe ipcommen - -y e

- R
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furabilem ipfi v Nam fi 8 effer- commenfurabilis v,cum
“esiam wfis commen[urabilis p:ip[a quoque magnitudo
« magnitudini y eri commenfurabilis,per precedens
theorema. Sed pofitien eft eas effé incommen[urabi-

les:quod eft faltu impofshile.Non ergo. erit commenf
rabilis izﬁ 1. ergo incommeéfurabilis. Siduarum ergo

magnitudinum ¢g°c. Corollarium. |
Quct funs commenfarabilia imcomméfurabilsbus,funt in-
- ter¢ incommenfurabilia. Sint m4gnitudimf,‘g,zin~:

commé[urabiles:fit ¢5* man «
gritudoy comenfrabilisip- T
fo wcfititemmagnisudoaci- - T

menfurabilis ipfig.dico & T - -
effe inter [¢ incommenfurabi. ;
es.Nam o,y fiit commenfurabiles,ex fdbm w off in-
commenfurabilis ipfi ¢.Ergo per hoc theorema 14,8
f#nsincommenfurabiles. Sed g4 funt commenfurabi-
les.exgo per hocipfum theorema,aus per 13,y Afunt in-
-zer [¢ incommenfurabiles.hoc ansé corollario fape uti-
tur Theonut in 23,27,38,¢7° alifs.

: Lemma. S
Duabus dasis vectis lineis inaqualibns,inkenire id,quam-
to plus poreft maior & minor. " frmmas L

Sint date due inequales refte «
[N x y,jmzrum maiorﬁt A
inueniéas eft. quanto plus pof”

firlinea « g,quamy. Deferi- o T A |
batur fupier linedu £ femicirca g e
s .0 B, 7 inirq. eum ufque
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ad ipfins [emicircnli circunferentiam collocesur linea
relta x A aqualis ipfiy per primam quarti,¢o coinnga
tur puncla a8 linea dulta, qua fit 2 6.Ciftat fane an~
gulum « £ 8 retumeffe per 31.3.praserea lineam. o 8.
poffe plus quarn linea w dque off agnalis ipfi y: tanté*
que plus poffe quansum eft quadrarum lince a 8, per-
47.1. Similitey queq; duabus datis yeitm,linea. nera-
que potens repersetur hacratione. Sint dusdura re-

. &a-aMmapinuenicndiq; proponatunlines que urri—

. que pofsiz. applicentur inter fe.co firn gro.angilumsre-

" &um conficia,qui fit « A B,¢5° ducatur linea & pantho.
win punctum p.conflat iremlincam apeffe.eam quam:

 querimug posensé quanti.ille amba « #,A8,per 47.1,

. - Decimumquintum Theorema. ™

Si quatuor reétz proportionales fuerint,pofsit au-
tem prima plulquam fecunda tanto quatuneft
“quadratum linex fibi commenfurabilis longitu
4 ginc:tcrtia quoque poterit plu{quam quarta tan.
‘to quantum eft quadratum linez fibi commen.

furabilis lonsitudinc.%&d {iprima pofsit pluf; ~
quam fecunda quadrato linez fibi longitudine
incommenfurabilis: tertia quoque poterit pluf~

quam quarta quadrato lincz (ibi incommenfu- ,

'rabilislongin:%lmc. -
Sint quatuor lince re{ffé}ppb ortionales a,C.y. pificur wad
Boitayad 2.pofSit antem a plufquam & tanto quitum:
eft quadratum linea:poffisgyy plafguam aquadiato.
23, Dicofs.a fucxis commenfutabilis longiudine ltv
K 4 »

i
R
i

v}
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nea s, erit etiam ¢ commenﬁ;ml;ilis lon
gitndine linea 3 finautem « incommen
[urabilis longimdine fuerit linex serit
Similiter y incommenfurabilis longitu- |
‘dine inex 2.Ex eoenim quod eft ficut «
ad B,ita-yad w:erit etiam ut quadraris |
Ainet wad quadratum lines .ita qua- ; Ce, 83
dratum lineay adquadratum linee A |
-per22,6. Sed ex fuppofisione quadrato lined « qua-
lia funt quadrata linearnm #.5:quadrato uexs linee y
.aqualia fant quadrara linearis a3 Eftigitur ficut pro~
iportio quadratorum earum linearum gy ad quadraris
linex C:itaproporsio quadracorum duardm linearum

3

A2 ad quadratum lineg 4. Per difiuncti igitur pro- -
[portionalitarem ficurquadrasum linet «ad quadratii
linea g,ita quadratum linea L ad quadratum lnee .

Eftitaque nelutivad &,fict ad a,per fecundam parté
22.6.Per cotrariam ergo proporsionem,ficus & ad,ita
Aad?.Eras antem ex fuppofitione ficut « ad B |
itayad A Per equam igitur proportionem ¢
ut w ad ,1tayad 2.ltaque per deconam huius,fi ﬁ'"’ £
w eft commenfurabilss Iomgitudine spfi «, eric quoque +
commenfurabilss longitudine ipfiy. Si uero incommen-
furiabilis fuerit « ipfi,erit fimiluter sncommenfurabilis
v ipfi¢.Ergofi quatnor refta Pfopornonale: Zoc.

>8; €

~ Decimum{extum Theorema,

Sidoz magnitudines commenfurabiles componi-

‘turtota magnitudo compofita fingulis Far'tfbus
o commenfurabilis
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commenfurabilis erit. Quéd fi tota magnitudo -
compofita alterutri parti commenfurabilis fue- -
rit,illz duz quoque partes commenfurabiles.
erunt. . S
Componantur duz magnisudines commenfurabsles » g, .
¢y. Dico totam. '

. . & ) ¢ y
mdgmmdmem. S S . 4
wyfingulis par- . . A,

tbus a B8 ycd ¢ Do
menfurabilemeffe.. Cumenima g ¢ €y fint commé - *
furabiles,metietur ipfas. quadam magnitudo -comunis -
ambarum menfura.Metiarsr igitwr fieg; 2. Cumsitag;.

A ELAtUr « B: By MENELRY qHOGHE 10 am MAgnituds-

nem compofitam xy per communem coceptioné. Q-
cungue magnitudo megieur duas alias,metirur qHoque -
compofitam ex illis.Sed eadem ametichatnr « 8,8y ex -
fappofisione Ergo A metitur « 8,8 v,¢5 ay Commenfis ©
rabils eft itaghe ay utrig; magmmdini « B0 B v.Sit*
praterea wy tota compofisa commenfurabilis alreriex
duabus w 8,8 v:fitg; illa o 8. Dico dunas illas « 8,8y effé--
commenfurabiles.Nam cum « v €5* « 8 fint commenfis
rabiles,metiatur ipfas communis quadam menfura: fir
autem illa magnitudo 8.Cum itag; aAmetiatur « & ¢7*-
wy,reliquam quoque magnitudinem &'y wietietiir ma-
gritudo Aper illam communem conceptionem. Quic-

uid metitur toti; ¢o desraltum metitur 5 reliqui.

Jfed eadem ametiebatur magnitudinem o g ex fuppofi=
zione. Ergo Amenitur utranquc « £,¢7° £ . Commcnﬁc-
rabilesitagquc funt « p,8 y.itag;-amba partes theore-
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wmatisaere.  Corollarium. : _
Sitota magnitudo fuerit commenfurabilis alteri ex daa-
bus magnitudinibus toram magnicudinem componen=
tibus,erit etiam ¢ reliqua ex duabus comméfurabi-
bis Nam fi tora magnitudo uelusi « vy tft commenfira-
bilss magrirudini g y,ergo perfecundam partem buie
theorematis 16,magnitwdines = 8,6 v funt commen(i-
vabiles. exgo per priovem partem cinfdens theorematis
magnitudo « y erit cimenfurabulis fingulis -« £,8 . Hor
corollario ntitur Theon in demonftratione18,¢9 aliori
theorematnm. omiffum tamen eft Euclidi , quia facile
widebasar ut coveraferecavollaria, . -
Decimumfeptimum Theorema. -

Siduz magnitudines incommenfurabiles compo~
. nantur, ipfa quog; tota magnitudo fingulis par-
tibus componentibus incommenfurabilis erit .
Qudd fi tota alteri parti incomméfurabilis fue-
- rit,ilke quoque Fri_mx magnitudines inter {c in-
commenfurabiles erunt. | -
_ Componantur enim due magnithdines incommenfura-
biles 8,8y Dicorotama o« -~ B 3
gritudinem i y,utricung; A S
magnimdiniu BBy tRCG~ - \
menfurabilem fore. Quod fi negetur incommenfurabi.
les effey o, Rymevietnr spfas quadam magnitudo.me.
ratur iraquesea gud fit afi freri poreft. Cumigitur &
metiaruy per e v e, xf,meniernr fimiliter reliqui ma-
Zuitndinem B y.fed per te eadé’ nmeticharur . Ergo
%5
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w 8,87 [unt commenfura- ¢ B >

-biles.Sed ex fuppofitionee- & '

- vat incomenfirabiles : fieri ~
ergo nd poreft uty «,x 8 fint comenfurabiles: funt itay;
incimenfurabiles. Eadem uia demonftrari poteft ma-

. guitkdinés wy,y B effe incommenfirabiles. Ergowyfin-

. gulis magnirudinibus « 8,8 v cft incommenfurabilis.

Rurfis w y alteri magnitndini;nempe ipfi w ¢, fit invo

:menfurabilis, dico etiam = 8,8 ye[fé incommenfirrabi-

des. Nam freomméfurabiles fuerint, metiesur ipfas ma-
gnitudo quadam.metiatur.firg;a. Cum igitur ame-
HIALHT o BB Y, MELICIAT qROqHE totam magnitudinem

~wy.fedper te A metichatur « £: ergo Amesietur yi,u €.
Cimenfurabiles irag; funt y uyx B. Sedex fuppofitione
erant incommenfarabiles. illud ansem fiers nullo modo
poffé certum eft,ut fimul fent & commenfurabiles o
incommenfurabiles . Nulla evgo magnitudo metiesnr
« 2,5 7.Ergo incommenfurabiles funt « £,8y. Eadem
guoque nia demonfrari poseftslludidem.fi pofuerimus
magnitudinem wy €ffe incommenfurabilemspfi 8. Er-
g0 i dus raagnitudines incommenfurabiles ¢ c.

Corollarium.

Sizota magnisudo fuerit incomenfurabilis alteri ex: dua-

bis magnitudinibus toram magnitudinem componen-

tibus erit etiam ¢5* reliqua ex duabus incomméfura-

bilis Nam fi tota magnitudo uelnti wy ¢ft incommen(a

vabilis magnitudini g y.ergo per [ecandam parem hu

ins theorematis v7.magnitudines « B8y Junt incom-
L
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menfurabiles.ergo per priorem partem eiufdé theore-

matis magnitudo y erit incommenfurabilis fingulis

w8 fhoccorollario utitur Theon in demonftratione
- =3 theorematis,¢s* aliorum.
Lemma.

Si parallelogrammum applicetur fecundum lineam re -
Gam,linedqueillaranto plus excedar parallelogram-
mi lam&,zuanmm eft alterum latws ipfins parallelo~
grammi:illudparallelogrammi fic applicatum, eft 2-
quale alteri parallelogrammo,quod fit ex fectionibus
linex,qua facte funt per applicationem ipfins paralle-
logrammi fecundum lineam illam.

Hocper fe manifeftum uideri porest,eamen quia reperitur
inter catera,demonfirationem eius afferemus.  Secii~
dum lineam reCtam o £ ap-~

) I\l
-phcemr Pamllelogmmmum
o Nycuins alteris latws fit -
7uale illi portioni linee re- | .
o« > B

e, qua excurrit extra pa-
rallelogrammii.Dico parallelogrammis « # effé aquale
fuperficiei rectangule quafit ex a v,y B.qu0d per [¢ pa-
tet,ut modo diximus Nam quia quadratnm eft a g,li~
nea dyeft aqualis linex 8 y: eftg; parallelogrammum
« ,id quod eft fuperficies reCtangula u v,y 8. Ergo fi pa

rallelogrammam applicetur ¢oc.

Decimumo&auum Theorema.

Si fuerint du reGe lincz inzquales, & quarte
parti quadrati quod defcribitur 4 minore,2qua-

le
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le parallelogrammum applicetur fecundum ma
iorem,cx qua maiore tantum excurrat extra la-
tus Parallc?ogrammi,quantum eft alterum latus
ipfius parallelogrami.Si praterea parallelogram
mum {ui applicatione diuidat linea illam in par
tes inter fe comenfurabiles longitudine:illa ma-
ior linea tanto plus poteft quam minor, quanti
eft quadratum linez {ibi commen{urabilis lon-
gitudine. Quod fi maior plus pofsit quam mi-
nor,tanto quantum eft quadrarum linez fibi c5-
méfurabilis longitudine: & preterca quarez par
ti quadrati linex minoris zquale parallelogram
mum applicetur fecundii majorem,ex qua ma-
iore tantum excurrat extra latus parallelogram-
mi,quantum eft alterum latus ipfius parallelo-
grammi,parallelogrammunm fui applicatione di
uidit maiorem in partes inter {e longitudine c5-
menfurabiles. -

sintdusrectemequales w,Ciiqua- o 3 . 5
ram maior [it By.Quarte autem - —r=
parti quadrati linex minorss «, 1
hoc eft spfi quadrato quod defcri- |
bitur a dsmidsa linea «,2quale pa .
}'allelogrftmmum [ecundum lined
Byapplicetur, 7uod relinquarex . .
linea py partem excurrentem aqualem alseri lateri ip
fius parallelogrami:fitg; illud parallelogrammii quod
fia ex B a, a1 v:(hoc uerd quemadmodis fiat,docet Cam -
panus in fine démonfirationis 13. ) fit quoque commen-
y L i
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ﬁfmbilis'longithdiﬁe lineagaipfi ¢ 4 , »
linet a+.Dico linea gy plus poffe F"———+
quam linea a,tanto quantum eff . !
quadratum linee: cuinfdifibiipfi ;

linea,dico & y,longitudine comen ""l

Xy

-3

furabilis. Secetur enim linea g

in duas partes equales in puncto. -.
c,jmnaté'rque lineam « 2 equalem effe line A :religua
ergolinea averit aqualis linex g2 Cumg; linea re-
¢ta gy dinifa fi in partes aquales in punilo in par-
tes antem naquales in puncto afuperficies reffangs-
lacontentaex B MMy cum 7uadmto linee v, #qualts
eft guadrato linea «y,per quintum theorema fecunds Iy
briltaque [aperficies reftangnla contema ex € s, 1y,
quater [umpta.ch quadsaso linea v item quater fum-
pro,eft equalis quadrato linex «y quater fumpro. Nam
aqualia qua fant aqudliter mulnplicara,fimsl aqua-
liafunt. Sed [uperficieirellangule contenta ex £y
- Ayquater fampta aquale oft quadratis linet « ex [up- -
foﬁtione.Nam jmrallelogmmmum exC Ny po[imm
eft equale quarta partiquadrati linee «. Quadraro
wero linea A« quater fampto aquale eft quadratumli-
nea £ §.Nam linea a3 eft dupla adlineam 2 v.quadra-
20 autem linea s y quater fumpro aquale eft quadrarit
linex ¢y. Similiter enim linea ¢y dupla.eft ad lineam
vv.Ergo quadratalineari e,n funt equalia quadra-
tolinea ¢y.Quocirca.quadratnm lines ¢ v mains eft
quam quadratum linez « tanto quantum cft quadra-
tum lince 4 §.Ergomaior linea ¢ y plus poteft quam
minor-
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minor « quadratolinee £ 3. Nunc antem demonfiran-
dum eftlineam ¢y efJé longisudine commenfurabilem

dpfilineq #3.Cum enim ex [uppofitione linea ¢ & [fitlon
gisudine.comméfurabilis Zbﬁ dy. ergo linea tota Gy erit
kongitudine commenfuravilis lineg & y;per fextam dee
cimum theorema buins librs. Atqui linea avyeft aqua-
s linew ¢4.Ergolinea tora ¢ yeft conimenﬁ;rabili; lon-
gitudinelineis¢¢,y.a. Componanturille duelinés ue
wunam lineam efficiam Cumitaque lineatota £y fir cs'
men(urabdlis logitudine duabses lineis anius loco fam-
ptis €2,y #.Ergo linec £ 2,y # unius loco fumpt & funt c§
menfurabiles longitndine ipfi linex aper fecandam
partéfextidecimi theorematis huius libri. Quare etid
refidue linea y acommenfurabilis longitudine erit tora
linea & 1, pex priorem partem einfdem fextidecimi theos
rematis.hoc ipfum tamen probari poteft per corollariii
a nobis pofitam poft16.Ergo linea £y plus poteft quam:
linean quadrato lines fibi commenfurabilis bongitudi- - -
ne. Rurfuslinea g v plus pofSit quamlinea « tanto
 quantam eft quadratum lines fibi longisudine commé”
farabilis:quarte auntem parti quadratilinez « aquale
feenndum limeam 8 1 parallelogrammam applicetnr,

quodrelinguatex bmea 8y portionem aqualem alteri:
ipfins laseri:firg; [uperficies reflangula contétaexg 2,

a5, demonfirandum eft lineas ¢.a,a reffe inter fe ~longi:-

tudine commenfurabiles.Manentibus conflruionibus
o fuppofitionibus pracedentibus fimiliter demonfira~

bimus lineam ¢ pluspoffe linea wtanto quantum eft.
quadratumlinea s .Sedex fuppdfirione linea g% plig
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poreft quam linea wtanto quantuns. eff quadratum k-
-nede f1bi commenfurabilis longitudine. Commenfurabi-
lis eft itaque longitudine linea By linea? 4. Ergo linea
compofita ex duabus 8 3,4y eft commen(israbilss longi-
tudine linex a,per fecundi partem fextidecimi theo-
rematis buius libri. Quocirca per 12 huius , fiue per
priorem partem fextidecimi theorematis,linea gy et
comenfurabilis longitadine linex compofie ex £ 3,0 y.
‘Sed tora linea com[oﬁm ex B2,ay eff commmfura[atlxk
longitudine ipfiay. nam g2 eft equalis ex anté dickis
spfidy.Ergolinea gy eft Iongimdine commen(urabilis
ipfi ay.per 12 huins. Quare ¢o linea 8 4 eft longirudi-
‘ne commenfurabilis linee A vy.per fecundam partem
fextidecimi theorematis. Ergo fi fuerint duae reéte li-

neaingquales ¢rc.Quod demonfbrandum evar.
" Decimumnonum Theorema. '

Si fuerint duz re¢tz inzquales, quartz autem par-
ti quadrati line¢ minoris zquale parallelogram-
‘mum {ecundum lineam maiorem applicetur,ex
qua linea tantum excurrat extra latus parallelo-
gramini,quantum eft alterum latus eiufdem pa-
rallelogrammi: fi parallelogrammum praterea
{ui applicatione diuidat lincam in partes inter fe
longitudine incomméfurabiles, maior illa linea
tanto plus potelt que\lm minor,quanta eft ?ua-
dratum linca {ibi maiori incomenfurabilis lon-
gitl\ldinC.Qll(\)d {1 mator linea tanto plus pofsic
quam minor,quantum eft quadratum. lince in-

g commenfurabilis
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commenfurabilis {ibi longitudine : & praterea
quart parti quadrati linez minoris &quale pa-
rallclogrammum applicetur fecundum maioré,
ex qua tantum excurrat excra latus parallelogra-
mi,quantum eft alterum latus ipfius »parallelo-
grammum {ui applicatione diuidit maiorem in

partes inter fe incommenfurabiles longitudinc.

Sint dua reftz inaquales 8 v, c 3
- quari maior it Cy: quarta aw T
té parti quadrati minoris nem
pea,aquale parallelogrammi
applicetur fecundum lineq ¢y,
quodrelinguar ex linea Cypar .
tem excurrentem aqualem al- 1
terslateri ipfius parallelogram
mi:ﬁté,- illud parallelogrammum ex € A, A y: incommen:
furabilis ansem longiradine fit 8 & ipfi . Dico lineam:
¢y poffe plus quam linea wtanro,quantum cft quadra-
tum linee incommenfurabilis fibi longitudine .St pri-
mum exdem conflrultiones ¢o* ratiocnads uiz, que in:-
proximo theoremate. Similiter oftendemus lined gy
poffe plus quam linea a tanto,quantumeft quadratum:
-lineg a2.Reftar ur demonftremus lineam ¢ v effé incomr:
menfurabilem longitudine ipfi 03. Cum enim linea g #
Sir incammehﬁ;mlgz’li: longitndine line Ay ex fuppofi-
tione,incommenfurabilis eriam longitudine erit linea.
¢y ipfi linex Avy,per 1y huius:fed Ay eft commenfurabi:
lis ambabues lineis ¢3,ay fimul compofitis, quia. Ay eft

‘

¢ & >
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equalisipfi ¢ LErgoCyeftin- . 4, ,
commenfurabilis ambabus £, * .
Ay fimul compofitis, per14 bu- :
éws Ergo per fecundam partem

- feptimidectmi theorematis ha-
- dus libri linea compofita ex ¢2, 4
Ay fimid ¢g* unins loco fm- |
ptiseftincomméfurabilis linee
2 £.Ergo per priorem parté eiunfdé feptimidecimi thea- "
rematislinea 8y eft incommenfurabilis langitudine li-
nea ¢ £.Lineaigitur 8y poteft plus quam linea a tanto
quantum eft quadratum lines incommenfurabilis fibi
longitadine. Rurfus linea 8y pofSitplus linea wtanto
quantum eft quadratumlinee incommenfurabilis fibi
longitudine : quarte antem parti quadrati linex w 2~
quale parallelogrammum applicetur feciidum lineam
"B quod relz'nqzmt excurrentem portionem linee .y
wqualem alteviipfius larerifitq; lud parallelogram-
- mum ex lineis & 0,01y Demonftrandum nobis eft illud
lineam & a,¢ffe incommen[dméilem longimdine lines
Ay.Maneant enim exdem conftraltiones ¢g ratioci-
. nandi wie:fimiliter etiam oftendemus lineam g y poffe
plus quam linea u quadrato lines 3 A.Primim ex fup-
pofinionelinza gy poteft plufguam linea x tanto quan-
tum eft quadratum linee fibi incommenfirabilis lon-
gitudine Ergo linea g y erit incommenyurabilis longi-
“eudinelinea ¢ a. Ltague linea compofita ex €30 v ¢o
wuniws loco fumptaerit incommenfurabils longitndine
linca g a,per fccundam partem feptimidecimi theore-
matis

.z
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mais libri huins. Quare &, 4
per primam pars? eiufdé theo- *—— —X
remanis,linea B y erit incommé ' '
furabilis longitudsne linee com
pofitaex Eg,ay. Sed lincacd .
foﬁt’a ex sy Ayeftcommenfu- - 4
rabilis longitudinelineg ny,ed. .. 1
quia B2 eftaqualisipfi Ay ex . -
danteprobais. Iraqu hnea & v ¢ft incommenfurabilis
dongisudine ipfi ay per'14, buiss.Ergoper fecundd par-
tem eisfdem [epeimidecimi theorematis;linea g Aefin-
-commenfirabilis longitwdinclines A .. Quamobrem

al

Sfifucrint duarellainaquales ege. .

Cyim fir demonftratum lineas longitudine commenfura-
biles omnino potentia quoque commenfurabiles effé;eas
uero quc potentia funt commenfurabiles non omnine
longitudine quoque commenfurabiles effe,fed effe poffe
& longitndine commenfurabiles ¢ incommenfurabi
les,conftat fi linea propofire (quam gnale socari dixs-
mus candemque rationalé arecentioribus)linea quea
dam fuerit commienfurabilis longitudine,illam wocari
dekererationalem,¢y commenfirabilem non longetsy-
dunefolum,fed etiam potentia. Nam linee longitudine
commen(irabiles,omnino porentia quogaecommenss-
rabiles [int. Quod fpropofie lines,qnam ragionalem
wocant,quadam fucrit linea commenfurabilis potétias

Jiquidem go-longitudine.eviam cimenfurabilis-ipf fue
vir; mecabitur illa ratiopalis, &' commenfurabilu ipfi

PR R
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longitudine ¢5* potétia.Si ueraipfi lines propofire, qui
rationalem nocant,linea quxdam potentia commenfu
rabilis, longitudine eidem fuerit incommenfurabilis:
uocabitur ¢o* illa rationalis , potentia tantum com-
menﬁ;mbzh:. : o t

e duse noces atsxrw aghior que funt in exemplari im-

%

preffo,non funt in uetuflo:¢g* quod fequitur,continua-
taférie [eribitur,addisa parsicula yop hoc modo, gimis
yap.ficitaque.dicemus: Rationales enim nocar Euchi-
des (ut eft in principijs huins libri) illas lineas quz funs
lines propofite quam énvid uocar,fiue longim‘dine oA
potentia commenfurabiles.fine potentia santum. Sunt
tamen ¢ alie linea reClalongitudine quidem incom
menfurabiles lines propofiea, id eft 1§ jury, fine dicas ra
tionali,potentia tantum eidem commenfurabiles , eog;
uocantur rationales ¢o* comenfurabiles inter fe ea ra-
tione qua funt rationales [ed ¢g ille eadem poffunt ef-
[é comenfurabilesnter [¢ fiue longitudine, ¢ ideo po-
tentia quoque.fiue porentia tantum. E¢ quidé fi fuerine

- inter [e commenfurabiles longitudine, wocabuntur ¢

ipfe rationales longimdine commenfurabiles,ut tamen
Sfimulintelligatur potentiaquoque cimenfurabiles effe.
Quod fi potentia tantum inter [¢ fyerint commenfura-
biles,wocabuntur ¢5 ip[ rationales potentia tantum
commenfurabiles. - Corollarium. ‘

Quod autemlime s duz fiue pluresrationales ¢ commé+

ﬁtrabiles‘ longitudine ipfs rationali fint inter fe commé

[urabiles longitudine,hinc coftat.Namicum fins ratio-

nales ¢ longitudine commenfarabilesipfi primo. ras
. rationali,
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tionali,ex antem magnitudines que funt uni @9 videm
commenfurabiles fint inter fe commenfurables , per 12,
~buins Ergo linea rationales ipfi primo rationals longi-
tudine commenfurabiles,funt nter f¢ quoque commen
farabiles longitudine., Sed quantis ad eas artiner, qus
fant rationales potentia tantwm: commenfurabiles ipfi
: prima rationali,fieri.omnino ncoe/ﬁ' eft ut tlle quoque
-inter [¢ fint potentia faltem comenfurabiles. Cum enim
-quadrata earum fine rationalia,erunt commen[urabi-
~lia quadrato lines propofine qua dicitur. primo-rasio-
‘nalis.|sague per 12 huins1pfa qmoque inter fe erant co
‘menfurabilia.Ergo linee eorum funs inter.fe potentia
Jaltem commenjurabiles.Sed nibil ueras eafdé effe pra-
-tevealongitudinenter fe commenfurabiles. Sit enim li

nea « rationalss, fing; lineap - £l
eidem lines wrasionali poren . —— S

4

sia tantum commenfurabilis,
-boceft longitudine incommen(urabilis eidé fit praserea
alialinea ylinea & longitudine commenfurabils (hoc
-enim effe poffe conftat ex principijs huiws bibri)per 14
buins, lineay eft incommenfurabilss longitudine ipfi li-
neen:fed quadraram lineaweft commenfurabile qua-
dratolinee 8 cxf;ppoﬁnone: quadratum item lines y
eft commenfurabile eidem quadrato linex g.per fuppo-
frsionem.Ergo per 12 huiss,quadratum linea « eft com
menfurabile quadrato linea . Ergo lineay erit per de-
finszionem rationalis,porentia tantam commenfurabi~
s ipfi lines w ficut ¢ ipfa lineap. Danturergo dua
rasionales porentia pantum commenfurabiles ipfi ra-
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- tionali,inter ¢ uerd longitudine commenfarabiles. Hic
obiter repetends efJe puto,quod antea diximus in diffi-
nitione linearé rationalium, Campani, ceterofq; de-

ineeps ab eo latinos geometras inuexiffe illas uoces fiue
terminos,ut quafdamlineas nocarent rationales poten
tia tantum,qaafda nerd longitudine ¢ potentia,qui-
bus nunquam Enclidem nfum e[Jé reperies.he enim uo

«ces longitudine ¢o potentianunqua referuninr ad ra-
_tionalitatem ant irratienalitatem,fedfemper ad. com-
wmenfurabilitatem,ant incommenfurabilitatem Linea-
rum.Qua peruerfiones falent. rerum per (¢ difficilium

etam.difficuliatem ¢ obfcuriratens augére.taque e
monitum iterum arque.iterum uélim,ut principiorum
id eft fimplicium terminoram fimplicem uim diligenter
intelligas ¢ retineas,neque quicquam externum ad-
mifcendum exiftimes. I

Vigefimum Theorema.

Superficies rectangula contenta ex lineis rectis ra-
tiohalibus longitudine commenfurabilibus fe-
cundum unum aliquem modum ex antediétis,
rationalis eft.

Nam ex lineis « 8,8 y rasiond-
libus longitudine comméfis~ '
vabilibus [ecundum wnis ali | 1
quem madum ex anredictis | __ e
cotineatur fupetficies refta- “
gula qua fte ay.dico fuperficiem ay effe rationalé, De-
[feribatur enim alingaw & quadrasum « a:varionale eft

' " itaque
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- itaque quadratum illud « Aex definitione. Coinque fit
commenfurabilis longitudinelinea a & lines 8 y,2qua-
lisg; fit linea o £ linex & a,commenfurabilis itaque lon-
gitudineerit linea g alinea 8 y. Eft anté ficut linea ¢4
ad lineam ¢ v,ita quadratum 4« ad [aperficié rectan-

| gulam ay,per primam fexti. Sed modo conclufum eftli
neam f 4 ¢fJé commenfurabilem linea 8 v.Ergo per de-

- cimam huins libri quadratum A weff commenfurabile
fupesficieireCtangule wy.Sed quadratim e eft ratio-
“male:irague per definisionem fuperficies ay.eritetiara-
tionalis Ergo faperficies reClangula citenta ¢y catera.
- Sedi¢o aliaquadam defcriptiane places idem demi-
 frare. Prior enim demonflratio quadratunz minovis 1i -
-nea ciferipfit,nunc mutato cafu demonftrationis qua-
dratum maioris defcribamus.Sit fuperficies refta

lagy contentaex lineisra- o . & p-
tionalibus inaqualibus lon- |~ | . |
gitndineinter [é commenfu- | - 1 | g
rabilibus « Boey: fitguema- 1 . i 1

dor wy.Defcribasurexlinea | — Lo
«yquadratam av. dico parallelogrammum y € ratio=
nale ¢ffe.Nam linea ay eft commenfurabilis longitudi-
ne line « B ex fuppofssione: fed linea A weft equalis li~
nes wy.Ergo linea Awcft commenfurabilis longitndj-
nelinex « g:fed quam proportionem habet Anad g, *
eandem habet quadrarim Ay ad parallelogrammum
* 8, per primam fexti.Ergo per 10 fuim libri commen=
Jurabile eft guadratwm & y parallelogramo ~ 8. Qua-
drasum antem Ay rationale effe conflat,quia oft qua-

: M 1
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dratum lineg rationalis,nempe «y.ltaque per defini-
tionem , parallelogrammum etiam y Cerit rationale.
- Praterea cum demonflrationes ille uideantur logus de
eo parallelogrammo quodfir ex duabus lineis,quarum
altera fit ea propofita quam primo loca rationalem di-
cimus, unde diximus menfuras caterari linearam ad
-illam comparatarum capi oportere, altera uero fit eidé
primo rationali commenfurabilis longitudine,qux eﬁ
.prima [pecies linearum rasionalium longitudine com-~
-menfurabilium, alium cafum afferendum puto de al-
tera [pecie,linearum inquam rationalium longz'mdine
-commenfurabilsum,ut demonftremus generalem butus
- theorematis weritatem,neq; fruftrain eo pofirumillud
«extitiffe fecundum unum aliquem modum ex antedi-

&Fis. Sit. itaque linea pri- , . 1
‘morationalis « £: fitetiam [ ' — 1 |
parallelogrammum yacon | - t
tentum ex lineis youdl ra- ‘

tionalibus ideft line pri-
morationali u 5 commenfu :
rabilibus longitudine. Sint tamenilleduc linea v « o
deuer(z ¢o° inaquales linex primo rationali « €. Dico
parallelogrammii y aeffe rarionale. Deferibatur qua-
dratum lines Aofir3; A2 Primum conftat lineasy,ua
" ¢ffeinter fe commenfurabiles longitudine per 12 huins.
Nam pofitum est utriaqune effe longitudine commenfii-
rabilem zpﬁ «£.Sed s aeft xquali; lineg« 2. Ergo linex -
ycerit commenfurabilis longitudine linea « 2. Sed qué-
admodum fe habet linea ys ad linedv L ita fe haber pa-

rallelogrammum

_— -
M °
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rallelogrammum y 4 ad quadratis a3,per prima fexti.
Ergo per decimam buius parallelogrammum y o erit
commenfurabile quadrato 3. Sed quadratum Az eft
commenfurabile guadrato lines « ¢,quia linea « a pofi-
ta eft comenfurabilis longitudine inee « 8,qua eft pri-
mo rationalis. Ergo per 12 huius, parallelogrammi y a
¢ft commenfurabile quadrato linet « 8. Sed quadratis
linea «  eft rationale per definitionem. Ergo per defini
tionem quoque figurarum rationalium parallelogram
mum y A erit etiam rationale. Nunc reflat-alins ca-
Jus tertia [peciei,lincarum inquam rationalium longi-
tudine commenfurabilium,qua fant ipfi quidem linee
primorationals « g commenfurabiles potentiatantum,
itaque rationales tamen. inter [¢ uero longitudine com
menfarabiles fint ip[& lineays,s t,maneat itaque eadé
conftructio que in proximo cafis modo linez o0 4 fint
rationales potentia tantum commen/i;rab'zles iPﬁ « b
inter ¢ uero fint longitudine etiam-commenfurabiles.
Dico fic quoque parallelogrammum- & effe rationale.
Primo probabitur.ficut modo diftum eft parallelogra-
mum y Aeffe comméfurabile quadrato 4 3:fed quadra-
tum linee « 8 eft commenfurabile quadrato # 2. Ergo
r 12 huins parallelogrammum y aevit commenfura~
bile quadraro line a .fed quadratii linee « £ eftra-
tionale. Ergo per definitionem parallelogrammum ~ a
erit etiam rationale.Hunc autem cafum notandum ti-
bi memineris.Quam enim uentum erit ad 26 theores
ma,ad illius theorematis demonfirationem ¢o intelli-
gentiam illum tibi ufui fore intelliges.. B
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Vigefimumprimum Theorema.

Sitationale fecundum lineam rationalem applice
~ tur,habebitalterum latus lineam rationall;m &
‘commenfurabilem longitudine linez, cui ratio-
male parallelogrammum applicatur.

Hoc theorema et ueluri avispogr , o,
pracedentis. Rationale enim pa-. | T
rallelogrammum « v applicerur + I
[ecundum lineam « g rationalé “

#no aliquo modo ex antedittis, | L

Jiue fit illa primo rationalis.fine alia ipfi primo rasio-
nals commenfisrabilis,idg; longitudine ¢ potentia,uel
potentia tatum.his enim tribus modss dicitar linea ya-
sionalis.Dico lineam % vy effe rarionalem ¢5* longitndi-
ne commenfirabilem ipfi linee 8. Deferibatur enim

guadratum linea « & quod it « a. Rationale eft igirur.

quadratume afed ¢o* parallelogrammam «y ¢ 7a-.
sionale per pofitionem. Ergo per definitionem rationa-
liit qua in fe conuersitur.fiue per 12 buius, commenys-
rabile eft quadratum o 2 parallelogrammo wy. Eft an-
rem fient quadratum « A ad parallelogrammii o yjita
linea n¢ ad lineam ¢ y,per primam fexti. 1taq; per de=
cimam huins,linea a g erir commenfurabilis linee gy,
fedlinea ¢ aeft aqualis linex & o, commenfurabilis eft
ergolinea « g,linex y-Rationalts antem eftlinea « g,
Rationalss ergoerit ¢g* linea 8 v,¢5 commenfurabilis
longitudine lines « £.Ergo firationale fecundum linea

rationalem ¢, . Lemma. o

Linea
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Lineapotens fuperficiemirratio- ~ y .- .
nalem , eft srrationalis. Poffer ... « o
enim linea « fuperficiem irra-
tionalem, hoc eft quadratum quod ab adeferibitur,z-
quale efto are irrationali- dicolineam w effé irratio>
nalem. Nam fi linea a effet rationalis,yationale guoque
effet quadratum abilladeferiprum: (fic enim eft pofivii
inter definitiones) fed ex pofstione estirrationale, irra
tionalis ¢t ergo linea w.quod demonfirandum erar.
Hicinferisur quoddam fcholinm ,quod temmatis in-
[eriptionem habet, fedillud nihil aliud eft qnam dems -
Prratio guedam fequentistheorematis. - - .
Vigefimomfecundum Theorema.

Superficies reGangulacontenta duabus lineis re-

s rationalibus potétia tantum comenfurabi-
libus,irrationaliseft. Linea autem quz illam fu
petficiem poteft,irrationalis & ipfa eft: uocetur
uero medialis,

Superficies enim reftagulay
comprebendarur dduabws & .3 3
linets rasionalthus potentia AR
tantum comméfurabilibus, | - -y
qua fint « B,8y. Dico fu- Lol N
perficiem illam effe irratio- '
nalem, ¢ lineam qac illam poreft irvationalem etiam
effe:uocetur autem medialis. Defcribatar enim a lines
wg quadraruyman. rationale oft -itaq; guadratimu s, .
Et quoniam incomméfurabiliseft longitudine lincax g
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linex gy (nam ex fappofi= .

sione funt illz inter fe poren & 3 .. »

tia tantum commenfurabi- . ‘
les) equalisg; eft linca o g,

Linex ¢ 4. mcommmﬁmbx-f L

lis longitudine ergo eritls: - S

nea A ¢ lineeCy.Eft antem ficur lme¢ &6 ad linea g,

ita quadratum a Had parallelbgmmmum s per pri-

mam fexti.incommenfurabile. et ergo quadratum « &

parallelogrammo w y per fecandi pdrtem decimi théo-
rematis huins ltbrt Sed quadratii A« eft rationale : ir-

rationale eft ergo. ]mmlielagrummdm . Quaregr Ik

nea quaillud parallelogrammii.nyshoc eftea gue qha-
dratum zpf Parallelogrammo equale dqubzt, irra-
tionalss erst per. lemina poftremum.Vocesur antem me-
dialis-ed yationé, guia guidrarnm 7uod ab ea dcfcrtbz—
mr,cegzmle eft pamllelogrammo quod comprebend:mr
a liness w 6,8 y,itaque media ipfa proportionaliter in-
teraditinter illas lineas « €,8 y per17.6.qu0d demon-
Jrandum erat.Hac autempion de c gha hoclibro agi-
tur,fimpliciter ulen dicitur:illa wero cuins inuentionem.

tradidit ib.6.theoremate 13.dicitur yion drdneyor. Ne-:

quie omnis pim dvinoysr eft potens fuperficiem irratio-
nalé féd ed tantum qua ft media Proporttonalu inter-

duas lineas potentia tantum commenfurabiles. Campa.

aws in propofirione apud eum 1 1 addidst, d:czturgue ﬁ:
}mﬁt‘ze; medialis : quod same'non eftita intelligends;

 us-omnis fapenficies mredialis continiedtn éx duabmws li--

Peis rdnonahbm potentia- tantwm. commifurabilibus.

hoc



"LIBER Xt . ' 4%
hoc enim refellisur per fequétia theoremats 16. ¢ 29.
ubi (uperficies medialis cotiners dicitur ex duabus me-
dialibus potentia tantum commenfurabiltbus Ttague
fuperficies oninis retagula- duabus reflis rationalibus
fo:emia tantum comﬁenﬁ‘mbilxbm' c-‘om;relzéﬁ, me-
dialis dicitur,fed non econuerfo, wt omnis medialis [u-
perficies vectangula fit comprahenfa duabus rectis ra-
tionalshus porentia rantam Eommefurabilibys.eft enim
¢ medialis c‘airiffébéh]’é 'dkd%z_{i:_ mVEdial'zEm ?a{emz’d
tantum commenflirabilibivs . ol tamen in aninerfum
fAperficies quam poteft linea medvalis eft o ipfa me- .
dialis. Lemma. -« - ‘ -
Sifint duae linea ree,erit ficut prior ad fecundd,ica qua-
dratum quod a priori dcfwiéityr,ad parallelogram-
mum quod comprebendstnr dwabms ilhs reélis. Hoc
Lemma nibil aliud affer: quém- q#uod theorema primi
librifexti. Sint due recte 2 vu.Dicoficut eft linea 2«
adlineam « wjita quadratk - .
linexyad parallelogram- LI
mum comprebenfum ex2s, | L
sn. Deferibatur enim qua- S
dratitlinee «3,fitg; A Qe Y
compleatur Pdm%e[ogmm IR e
mum x2.Cum igitur linea A« fic equalis lines « 3:fir an
tem ficut linea A« ad hneam vu,ita quadratum ag od
parallelogrammum 2x per 1.6.Ergo ficnt linea o3 ad li-
neam s w,ita quadratum A% ad parallelogrammum ¢n.
Eff antem quadratum 43, qnddratam linee  3,paral-
lelogrammum ueroza.id quod comprebendiinr dua-
Nij




"EVCLIDIS ELEMENTOR.
bus lineisvg,n.Ef ergo ficut linear 2 ad lineam v, ita
Zmdmmm linee «t-ad parallelogrammum. compre-
enfum lineisduabus 3 . Et econuer(o ficut paralle-
logrammis comprehenfum duabus lineisxs s ad qud-
dratum linea2italineanvad lineam . 3. '
 Vigefimumtertium Theoreima.

Quadrati linez medialis app_licatifc_cundum linea.

rationalem, alterum latus eft linea rationalis &
incommenf{urabilis longitudine line fecidum:
quama pplicatur.. -

Sit linea medialis o, rationali

- &langnlum aquale ¢ aappli-

.wr&ﬁtyﬁ:@' 7:4,4dm:o li- & ,
-nea « parallelogrammi. re- |

cetur [ecundumi lineam € y,.| | [T
cuins alverit latus fit y.Di-
co lineam y & effé rationalem.
¢g* longitadine incommenfi.
rabilem linex ¢y. Camenim @ oy
linea o fit medialis,poteft pa- .
rallelogrammum contentum ex lineis rationalibus pa~
tentia tantum commenfurabilibus.pofititaque paral-

lelogrammaum retangulum u3:fed. ex fuppofitione po-
teft eriam parallelogrummum g A, aquale eft igitur pa-

‘rallelogrammum g & parallelogrammo.Sed ¢5* am-~
boparallelogramma funt aqualium angulorum, quia

Junt reflangula. Aequalinm nero g aquiangslovum:

parallelogrammorislatera qua funt circa aquales an~

o ' gwos:




LIBER X. e
gulos reciprocam inter [¢ proportionem habent per 4
[fexti.proportionaliser exgo.erit ficut linea & adlined
su,italineasadlineam v #.E igitur ficut quadrasit
linee g yad quadratumlines n,ita quadratum.linee

- sad quadratum lineay a,per 22 fexti, féd quadratic

lines ¢y eft comméfurabile quadrato linea s: eft enim

‘utraque linea rdt:'onaltlf;commé]t}mbile ergo erit etia

quadratum linea W quadrato lineay aper1o buins.
fed quadratiom linea ¢ effrationale.ergo fimiliter ra-

- tionaleerit quadratum lineay alinea ergo y erit ra

tionalis Et quoniam linea dl‘longimdine incommen
urabils line u., nam.ille fant potentia tantum inter
fe cé’meryz}mhlef.Sicm antemlinea g adlined «u, 124
wadratum linee 3 ad parallelogrammum ex amba-
ws lineis 2yn contentum per lemma: proximum. in-

. commenfurabile eft ergo quadratum linee parallelo.

grammo ex lineis « Z,en per ﬁcxmdam partem decim
theorematis huius libri. Sed quadrato lines «3 qua-

_dratum lineay 4 eft commenfurabile: modo enim pro.

batum eft utraque lineam effé rationalem.Ergo per g’
huins,quadratum linexy acft incommenfurabile pa-
rallelogrammo ex lineis «3,on Sed parallelogrammam
exlineisya,y B et aquale parallelogrammo ex lineis
s2,3u,48 modo probasum eft.Ergo quadratum lines y
eftincommenfurabile parallelogramo ex lineis y a,y 6.
hac uerd pars breuius concludicur per corollariis & no-
bis pofitis poft 14 theorema.Sed ficus fé habet quadraric
Lneay aadparallelogrammum ex lineis av,6, itafe
habetlinca ayad lincam v 8. per lemma proximum:
~ N ij
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incommenfurabils longitudine eft itague linea 4y §-
nes y §.Rationalis eft ergo Bneay a ¢o longitudine in-
.commet;’ﬁtmbilis linea yp.quod demonftrandum erar.”
Hoc theorema eft 3:{;3“ Qor. proxime pracedentis. Ve
uera fieri pafSit quod requirit boc theorema, Cilicet ap-
plicari quadratum linex medialis fecundam lineam ra
tionalem, reperienda eft sertia linea proportionalis fi-
Ut doc'et'u.ﬁxti,im tamen at linea rationalss fis pri-
ma,[ecunda fir linea medialis qua poséft quadratum
-applicandum Nam [uperficies qua fit ex prima ¢ ter
tia cft #qmalis quadraso media per 17 fexti.

Vigeﬁmumquartum Theorema.

. Linearc&a medialicomméfurabilis, eftipfa quo-

‘que medialis.

Sit linea medials u,ﬁté,- linea illi ;
commenfurabilis & finelongi- - .
tudine ¢g* potentia,fiue poten —
tia tatum ut relle addidit Ca- » 3

panus, &y in uetnflo exempla~
7i graco legitur.dico lincam 8
¢ffe medialé.Exponariir linea I
rationalis y A,¢o* quadyaro li-  ~ 7
nea w 2quale parallelogrammym reﬂdngulum appli-
cethr [ecundum lineam 74!,/1‘:§; Pamllelogmmmii T
einfque alterum latws fit lineq « 2. Rationalis itag; erit
lineasa,¢o* incommenfurabilis longitudine linex + 4,
per proximum theorema. Rurfus quadrato linee &
equale ecundum lineam 4 applicetur parallelogra~
: mum




| LIBER X. 48
mum relEangulum.y 2,cuins alrerum lasus fit #3. Cum
sgitur commenfurabilis fit linca «linez g,comméfira-
bile quoque erit quadratam linex w,quadrato lmez ¢.
fed gaadrato linea « aquale eft s y,quddrato antem li-
neas aquale oft y i:commenfurabileeft ergo parallelo-
grammium sy parallelogrammoy LEft antem ficut pa-
rallelogrammumy «ad parallelogrammam v ita li-
®ea s Aad lineam #g per primam fexti.commenfurabi-
lis eftergo longitudine linea « alinea at per 10 huins.”
Sed linea s 2 eft rationalis ¢5* incommen(urabilis longi-
tudine linea y 2.Rationalis eftergo linea 23 ¢5* incom
menfwrabilis longitudine e 2y per 13 huins. Ergo li
neey MAL funt rationales potentia tantum commen|u
rabiles.Sed linea que poteft parallelogrammum reta-
gulum comprabenfum rationalibus posentia tantum
comenfurabilibus,medsalis eft per 22 huins.Igitur me-
dialis eft qua parallelogrammum ex y £,4% poteft.1d-
aeropoteft linea g, ergo linea ¢ medialis ef?. '
: Corollavium. :
Vnde manifeftum eft fuperficiem comméfurabilem [aper-
ficiei mediali,medialem effe. Nam linez que poffun: ta
les [aperficies,funt potentia-commenfurabiles, quaram:
linearum-altera,qua farlicet poteft fuperficiem media-
lem,medialis cft, quare ¢ reliqua medialis erit per:
hoc theorema 24. Sane quemadmodum diximus de’
- Lineis rationalibus ita dicendss eft in lineis medialibus,
nempe lineam mediali commenfurabilem effe etidme-
dialem,lineam inquam quc fit comméfurabilis media-
b fine fit longz_'mdine ¢ potentia commenfurabilis,fine



EVCLIDIS ELEMENTOR:.

potentia tantum.in uniuerfam enim uernm eft lineds
longitudine commenfurabiles,effe quoque potentia co
menfurabiles.Quod [ linex mediali fuerit alia commé
Jurabilis potentia, fiquidem &5 longitudine cimenfu-
rabilis fuerit,dicuntur ille linex mediales longitudine
¢ potentia commenfurabiles. i uero porentia tantum
fuerintinter fe commenfurabiles,dicuntur mediales po
tentia cantum commenfurabiles. Sunt autem ¢g* alia
linea recta longitudine quidem incimenfurabiles me-
diali,porentia tantwm eidem commenfurabiles,be uers
- dicuntur ¢g° ipfe mediales, o quia commenfurabiles
Jant porétialinea mediali, ¢ earatione quafunt me-
diales,funt inter fé potétia comméfurabiles, fed ¢o* in~
ter feipfe comparasa,poffunt ¢ff¢ fine longitudine ¢
ideo etiam potentia commenfurabiles, fiue potétia tan-
tum.Er quidem fi longitudine, dicitur ¢o ipfa media-
Les longima’ine commenfurabiles,ut confequenter intel
ligatur potentia quoque commenfurabiles effe.Quodfe
potentia tantum fint inter e commenfurabiles,nibilo-
minus tamen ¢7° ipfa dicuntur medsales potentia tan-
tum commenfurabiles.Hoc loco addit exemplar grack,
quod autem linea mediales fint comenfarabiles,ita de<
monftrari poreft.Quonid mediales mediali cuida funt.
tommenfurabiles:que uero funt eidem commenfarabs-
lia,inter [¢ quoque fant comméfurabilia. Ergo media-.
les funt inter fe commenfurabiles.boc totum né eft Ex-.
clidss, neque ullins omnino geometre.nam quaum dici-.
tur,quoniam mediales medials cuidanm funt commen-
Jarabiles,petitur principium. Praterea falfum eft fim-
‘ [licimj




LIBER . X. 49
pliciter lineas medsales efJe commenfurabiles, quod pa-
-tebit ex theoremate 35 buins libri,ubi propofitum eft ve-
perive lineas duas porentia incommenfurabiles cificien
tes compofitum ex quadraris ipfari mediale,¢o id pa-

rallelogrammum quodfirex eifdé mediale,ipfum etia
incommenfurabile compofito exquadratisillarum.Cis -
ergo reperiantur duo medialia incomenfurabilia, cer-
tum eft lineas quailla poffant effe mediales potentiain-
commenfurabiles, vas neceffe eft effe etiam longitudi- .
ne incommenfurabiles.

Vigefimumquintum Theorema.

Parallelogrammum reétangulum contentd ex li-
neis medialibus longituciﬁc commenfurabili -
bus mediale eft. | .

Ex lineis enim medsalibus longitudine comméfurabilibws
« 8,8y contineatur paralle- 8
logrammum rectagnlic -,
dico illud parallelogramum
effe mediale.Deferibatur ¢- |
nim ex linea u g quadratum < |
an: mediale et ergo quadraramillud « 2. Bt guonia
linea « g eftlongitudine ciméfarabilis linea ¢v,aqua-
tsquecftlinea w g linea 8.4, commenfurabilis eft ergo
longitudine linea B a,linex 8 y.[ed quemadmodum [¢
bafet linea 2 8 adlineam gyita quadratum # w adpa
rallelogrammum ay per primam fexti.Ergo per deci-
mum theorema huius libri quadratum & « ¢ft commen

« farabile parallelogrammo a v.fed quadratii A« eft me=
: ) o)

2

IS
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diale quia deferibitur a linea mediali.Ergo per corol-
larinm proximi theoremaris parallelogrammis uy erir

etiam mediale.quod demonftrandum erat. _
Vigeﬁmumfcxtum Theorema.

Parallelogrammum re¢tangulum comprehenfum
.duabus lineis medialibus potentia tantum com-
menfurabilibus,uel rationale eft,uel mediale.

Propofita linea que fit medialis, alia reperitur posétia tan
tum commenfurabilis eidem per 1x huius ficus de ratio-
nalibus ibidem ditum eft. Ex duabus itaque mediali-
bus potentia tantum cimenfurabilibus « 8,8 y.paralle

logrammum re(tangulum compre-
bendatur quod fit «y.Dicoillud pa

rallelogrammum effe aut rationale ,

k

-3

V.4

ant mediale.Defcribatur enim qua-
dratalinearii «p,8v quz fint u 4,
& .mediale eft ergo urrique per 22

buius. Proponatur linea rationalis
ulfecundis quam- applicetur 2qu4-
le 7uadr4to wa parallelogrammaum.

rectavgulum x b,cuins alteri latus 3
Jiezo. (hoc anté quomodo fiat dixi-

mus in theoromate 23.) parallelo- |
grammo uero ay aquale fecundum |
Uineam o u,aqualem linee 2x appli-
cetur parallelogrammum-re(tangu

lum un,cuius alterit latus fit ox.(us ¥
<autemidfiar,fuméda eft quarta li-

nea
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mea proportionalis ad lineds § 1,268y per 12 fexti,que
qudrtafitd xiergo per 16 fexti parallelogrammum ex
0 w0 nerit aquale parallelogrammo ex lineis« 8, 8.)
praserea quadrato g« aquale fimiliter fecundum lined
xvapplicetur parallelogrammum reclangulumy a,cu-
ius alterum latus fit x N.In cadem ergo recta linea fune
linee2 0,0 x,x A.(Namilla parallelogramma fic appli-
catafecidum lineas 3,0 s funt reClangula, e an-
guliQ0 o0 equales duobus reltis,quia funt ipfi re-
¢hltague linea 20,0 x funt i eadem linea relaper 14
primi.idem dices de angulis § xv,n xv. ) Cum igitur me-
diale fie urrisque quadrarnm « a,8« parallelogramma
illis equalia w 0,0 A fimiliter Inedialia erunt.Wlla autem

—applicantur [ecundum lineam rationalé,nempe L v: ra-

sionalis eftergo mtraque lineal ,x A ¢ incommenfu-
rabilis longitudinelinea uper 23 huins. Sed quia li-
nes « B,8 v pofica funt potentia commenfarabiles:ergo
quadratum « deft commenfurabile quadrato A« fimi-
licer igitur illis aqualia parallelogramma v 8,08 erune
inter [¢ commenfurabilia.Sed ficut (¢ haber parallelo-
grammumn b ad parallelogrammumy A, ita [¢ baber li
neald,ad lineam x A per primum [exti. Ergo per deci-
mum huius linea 10 erit commenfurabilis longitndine
lineexa.Lines ergo b,x A fant rasionales, lonf’tudine
inter [¢ commenfurabiles. inter fe dico longitudine com
méfurabiles. Nam ipfi linea 2 x propter quam funt ra~
sionales,funt longitudine incommenfurabiles,ut modo
probatum eft.Ergo parallelogrammum contentum ex
illis lineis L o,x A eft rationale per 20 busws . ¢ quonium
. { '9) 'f
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Linea g aeft 2qualis linea g ulinea TR
uerot  aqualislinee g y:cftigitur

weut linea g nadlineamgyirali-» gl 2
nea wCadlinei 82.5ed ficur linea
A% adlineam g vita quadratii £ .
-adparallelogrammum « y per pri- | 1
mum fexti.ficut antem linea «, ad @
lineam g ¢ vra parallelogrammum
wyad quadratii ¢« Eff igitur ficur 8
quadratii « A ad parallelogrammis 3
wy, ita parallelogramii «y ad qua- |
dratii ge.quadrato anté « A 2qua-
le eft parallelogrammiin €. paralle-
legrammo anté wy equale eft item.
parallelogramis ux.quadrato uero-
8 equale eftparallelogramis aEftigisur ficur paral-
lelogramié waad parallelogramii u, ita parallelogra-
mi u x ad parallelogramis y .. Eft ergo per primis fexti
frcutlineazd ad lined x,italinea 9 x-ad linedx a. Ergo

L} P’ v

parallelogrammi consentum ex lineis  0,x s eff aquale
guadrato linet 4 x per 17 fexti.fed parallelogrimii ex

lineis ¢ o,x A eft vationale, ut modo probatii eft rationa-
le eft ergo quadratii linex § x. ergo linea.dx erit ratio-
nalis Bt quidé fi ipfa lineaingua o x fuerit longitudine
comenfurabilis linex 8 u,id eft linea  nipft 2quals; ra-

tionale tisc erit parallelogramid 8.1 per 20 huius.Quod

[fifueritlongitudine incimenfurabilis ipfi line 2 tn, tunc
line 0 u,0 x funt rationales potentia tantis comenfir 4~

biles:fic igitur parallelogrammii 41 erit mediale; Erga

Fd ra/-_-




| LIBER 'X. © . s
parallélogmmmii 0 v erit uel medialeuel rationale: /Ed
parallelogrammii 0y eft #quale. parallelogrammo u .
Ergo parallelogrammum w y evis aut medialeans ra-
tionale. Quomodo antem reperiantnrlince-mediales
potentia tantum commen(urabiles rationale paralle-

' logrammum continentes, item alie mediale continen~
tes, docebunt theoremata 28.¢9 29.
Vigefimumfeptimum Theorema. .
Mediale non eft maius quam mediale {uperficie
rationali. . L
- Namfifieri porefimediale wpfit-: . - -~ - .
maius quam medsale ay fu- | 0 LK
perficie rationals quafit 28,. SRR ‘
¢ proponatarlinearationa- | . - IR AN S
lis g, ¢ mediali « g aquale =&
fecundum.lineam «Q applice- 3. K., 9.
turpargllelogrammumzs, cu- | S
ius alterum latus fir 4. ipfiau
tem mediali «y aqualeitéan- -
ferackir parallelogrammisyn. | -
Reliqguumergo ¢ areliquo xe- & x
aquale eft fed per pofitionem. g p et rarionale,ergo ra-
tionale essam erit » 8.Cums igitsir mediale fit wtrunque
w B,y fisg; aaqualeipfiz 0.t etiday aqualeipfize,
‘mediale eft ergo utrunque-ctiam 8,2n. ¢ [ecundum li
neam rationalé 3 applicirur.rationalis oft ergo ntrag;
lineas,cn¢5 incommenfurabilislongirndine linea +2
per23buins Erquaniam rationale et £¢,ipfi; equa-
lexi:rationale etiameerit x 4, ¢ fecundum lineam ra-
0 ij

o
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tionalem 2 uel ei aqnalem ux
applicatur:rationalis eft ergo
dinea n 0,00° commen/i:mbi-
U longieudine linea n xper 2t
buins.fed linea wx eft aqualis * .
linez «2: ergo limea w8 eft ra-
tionalis,¢o® comenfurabilss lo-
gitudine limee 2 fed ¢g linea !
« nrationalis eft ¢ incommen 1
ﬁmzbilx;f longitudine linea «2.
Ergo linea n+ eritincommen- & *
Jurabilis longitndine line »0 per 14 buins. Eft anté fi-
cut linea s ad lineam v o,ita quadratii linee «x ad pa-
rallelogrammum ex «ux8 per lemma faprapofitii poft
theorema 22.Incommenfurabile eff ergo-quadratum ki
nee sn parallelogrimo ex lineis s« 0 per 1o huins.fed
quadrato linee sx commenfurabilia funt quadrata li-
nearii wu.nd.ambo enim [unt rarionalia, ur modo pro-
basum eft.Ergo quadratalinearam suu 0 fant incom-
menfurabilia parallelogrammo ex lineis « x,n 4 per 14
buius.parallelogrammo uero ex lineis vu,n9 commen-
fwrabile eft id quodfit bis ex lineis <u;n 8 (habent enim
propartionem ficut numerss ad numeram, nempe ficue
unitas ad binariis, ant ficut binarins ad quaternarii:
staque per 6 huins [unt commeéfurabilia)Ergo per ean-
dem 14 huins,id quod it bis ex lineis  u,n 0 eft incommé-
farabile quadratis linearumu, 8. hoc brewins conclu-
ditur per corollarinm 14 theorematis.Sed quadrata li-
nearam wwud ¢ id quod fir bis ex lineis « a0 fane

. | aqualia

v

Ve




LIBER X. 2
equalia quadrato totins lines < per 4.fecundi.Ergo
quadratum linee « o eft incommenfurabile quadrasis li
nearum s w,n 8 per 7 huins.[éd quadrata linedrum s,
u 8 funt rationalia:ergo quadratumlinee s o eftirrasio-
nale.irrationalss eft ergo linea « 4.Sed modo- demiftra-
ti eft edceffe rationalé,quod fieri nullo modo poteft. non
igitur mediale mains eft mediali fuperficie rational;.

Vigefimumo¢tauum Theorema.

Mediales lineas inuenire potentia tantum, cémen-
furabiles rationale comprehendentes. .

Proponantur dus rationales linet potentia tantum com~
menfurabiles a,c: 5~
maturg; media pro- "
portionalis inter eas.
linea v, fitg; ficut li- — ~
nea wadlinea ¢, ita: .
lineay ad lineam 4 per 13 fexti. Cii igitur line «,8 fint-
rationales potentia tantum commenfurabiles, paralle—
logrammnm comprehenfum ex lineis «;8,hoc eft qua-
dratum linee y (nam quadrasi line vy eft equale pa-
rallelogramo ex lineis w,8 per 17 fexti)eft mediale:me-
dialis eft ergo linea v.Et quoniam eft ficut linea w ad li+
nea s, ita fnea yadlineam a. erit ficut quadratam I
nee «ad quadratum line g,ita quadratumlines yad-
quadratum linex a [er 22.6.f¢d quadrata inearum a, .
¢ funt commenfurabilia,quia lince «,8 pofire funt ra-
tionales potétia tantit commen/t'«mbile:.ergo O GHd~

dratalinearum y,4 funt etiam commenfurabilia per.
. ~

S PIN] &




EVCLIDIS ELEMENTOR

30 huins.ergo. & i~
mexy,A fant etid po-

. 1entia. .commenﬁmz— :

biles Perdi/j‘initioné' —

Eftanté linea y me- -

. & .

ol

dialis. Medialis ergo qﬂ etiam Imm apera 4 bmw. Er—
golineay,afunt medzale:fotenna tantum commenfs
rabiles.Dico preterea eas. continere pamllelagmmmn
rationale.Cum enim fit f cut lmea adlineam ¢, ita li-
nea yad lineam & permutdm ergo propomom’ erit fi-
+ cutlinea wadlineam yitalinea ¢ ad lineam a.fed ficur
-eftlinea w adlineamyita-lineay ad lineam B.ergo fi-
cut lineay adlined gitalinea p adlineam a. .ergo pa-
rallelogrammum ex lineis y,a eft aquale quadmto k-
nee p:fed quadmmm linee g eft rationale,quia linea g
pofitaeftrationalis. Rationale eft ergo parallelogmm‘
mum ex lineis y,d.reperta funt ergo mediales potentia
tantum commenfurabiles mtzonale commente.c,qﬂol

ﬁmendum erat.

Vigefimumnorum Theorema.

~ Mediales lineas inuenire potentia tantum comen—
furabiles medlalc comprchendcntce.

’Proponamr tres rationa-
les porentiatantumci-

-

menfurabiles w,6y, fu=

maturg; inter lineas a,

Emedia proportionalis

Aper13.6.fiarg; ficnt li-

“”\’“9@

nea




‘mea £ adlineam vjita linea Aad lined « per 12.6. Cum
igitur linea a,8 fint rationales potenitia tantum cimen
furabiles,ergo parallelogrammum ex u,g,hoc eft qud~
‘dratum linea 4 eft mediale, medialis eft ergo linea #.Ez
‘cum linea B,y fint potentia tantum commenfurabiles,
fieg; ficur £ ady,itanad ergo A fant potentia tantis
commenfurabiles. fedlinea A eft medialis.ergo lineas,
erit etiam medialis.ergo linea A funt medialexpoten-

- “tia tantum commenfurabiles. Dico praterea éas conti-
nere medsale.Cum enim fit ficut linea B adlined v ita
Aad:permutatim ergo ficut 8 ad 4, itay ad . fed ficue
8ad a,itarad« per ciuer(am fiue contrariam propor
tionem,qus probatur per corollarium quarti theore-
masis Iz'Zﬂ quintiltaque ficut A ad ajitayad vitaque
parallelogrammum ex o,y eft equale parallelogram-
mo ex A5 per 16.6.5ed parallelogrammii ex. o per 22.
huins mediale eft, ergo mediake quoque erit parallelo-

grammum ex M. Reperte funt ergo mediales poten~- -
tia tantum commenfurabiles mediale comprehenden-
tes,quod demonflrandum erar. ' "
SR Lemma.

Reperire duos nameros quadratos haiufmodi,ut name-
rus quiefficitwr ex ipfork additione i et qnadrarus.
Proponatur duo numeri « 8,6y fimiles fupesficiales, qui
guomodo reperia- o -
tur,dictum et in a- 54, S8 ¢
theoremate 9. fint |
antem ambo pares wel ambo impares, fit etiam maior
« 8.Er quia fine d numero pari par auferatur.fiue ab
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impari impar re- . 5 .
fiduus et par, pero— ' YUSE SNESPWI. N 3
24 ¢9 26.9.Dem-
proitaque Sy de a Crefiduns wy par erit. Secetur nume .
148 o yin dudspartes aquales in punto A, numerus.er
gopraduﬂ,,w ex multiplicatione numerorii w ¢,6 y cum
numero quadrato produtto ex multiplicatione x4 in .
[eipfum,cft 2qualis quadrato produlto ex mulriplica-
tione B A in fe ipfum , per ea quz demiftrat Campanss
 propofitiene 16.libri 9.quam demonftrationem fumpfie
ex 6 theoremate-libri fecundi Eft auté numerns pro-
ductus ex multiplicatione « 8,8 y,quadrasus,per 1.9,
Reperti funt ergo dwo numeri quadrati,né"ae alter pro-
dultus ex w 6,8 y,alter autem ex multiplicatione y 4 in
Jeipfum , qui compofiti per additioné efficiunt numeris
_guadrasum, nempe prodsctum ex muliiplicatione & 4
infapfam. . Corollarium, :

- Bxchoc manifeftum etid illud eft repertoseffe duos- nume~
ros quadratosnempe alterum productum ex multipli-
catione B A in [eipfum,item alternm ex multiplscation
ne yo in f[eipfum tales , ut numerus quo excedit alter
altersm,ille inguam numerus quiproducitur ex -muk=
tiplicatione « B,8 v : fit etiam quadvatus quande ui-

delicer numeri « 8, 8 y fuerine fimiles fuperficiales:
Quod fi nio fuerint fimiles fuperficiales,repersi fums duo
quadrati,népe alter productus ex radice g 4, ¢g-alter
productus ex radice y a; quorum exceffus id eft nume-
vus quo maior excedic minorem,uidelices produlus ex.
aCgynoncf quadratns.. . . . - -

Lemma. |
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. Lemma. - ' B
Reperire duos guadraros numeros huinfmodi ut compofi—
tus ex ipforum additione ne fit quadrarus. B
Sit numerus productus ex multiplicatione numerorum

'fﬂ/_a/_x L O S S ‘8 .
et 826
® 1,8 v, #t diximus in proximo lemmdté,"qhadmw:’:
firg; numerus v« par, dt’uid‘atérque idem numerus yw
‘in duas partes aqualesin puntfo a. Manifeftum eft nu-
‘merum quadratum qui fit ex multiplicatione « 8,¢ v,
cum quadrato radicisy Aequalem .c/]é 7uadrato rd-
dicss B aper ea qua dilla funt in proximo lémate. au-
feratur unitasex Ay, que unitas fit 4.Ergo quadra-
tus productus ex multiplicatione « 8,8y, cik quadrato
radicisys,minor éft quadraso radicis £ a. Dico itaque
numerii.compofirii ex quadrato produlto per multipli-
tationé « ¢,87,€9" quadrato radicis ys,non effé qua-
drati.Quod fi dicas effe quadratii,fimul oportet esi effe
maioré aut #qualé aut minoré quadrato radicis ¢« Pri
mii non poteft eo maior effé. Modo enim probatii eft nu
‘merk p?odué?ﬁ' ex «C, By, und cif quadrdto radicisys,
¢ffe minorem quadrato radicis ¢ a:fedinter quadratii
raditis BA ¢y quadratum radicis ¢, nullus medius
quadratus interuénit.Nam radix B A excedit radicem

_ Bvfola wnitate qua unitasin numeros diuidi nullo mo
do poreft. Aut finumerus productus ex « 6,8 y.und ck
quadrato radicis ys effes maior quadrato radicis g+,

P
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oporteret eundem numerum productum ex « 6,8 y und
cum quadrato radicis y.effe aqualé quadrato radicis
B A,cuins modo probatii eft citrarium.Sit ergo, fiqudé
illud fieri poffe dicis,numerus produttus ex « £,¢ yuna
cum quadrato radicss y« qualis quadraso radics g+,
Jieg; numerdus n o duplus ad unizasé as,id eft binarius.
Cum igitur totus numerns « y totins numeriy A fie du-
plus ex fappofitione,co* numerus wu fitduplus ad uni-
taté A« ergo refiduns numersns yx ad refidui numeris
vy.duplus erit per s.5.fiue per 7.7.¢9* n.eiufdé7.Ergo
in duas partes aquales diuifis eft numersis uy,in pun:
os. Numerus itaq; produltus ex s £,y 4nd cii qud-
dratoradicis yseft equalis quadraso radicis« g.fed per
pofitionem tuam numersus produltus ex « 6,4 y una cié
quadratoys,eft aqualis ¢idé quadrato radicis ¢ «.Er-
go numerus productus ex £, 8y und.ci quadratora-
dicis y eft equalis numero produlto ex « £,y und cik
quadrato radicis ys,quia quauni ¢o* eidé funt aqua-
lia, inter [¢ quoq; funt aqualia. fed fi ab aqualibus e-
qualia demas, qua remanét funt 2qualia. Ergo nume=
rus productus ex u 8,8y, eft equalis numero produlto
ex u B,8 v-Ergo per 17.4¢l18.7.numerus u & eft aqualis
numero « g minor maiori,quod eft impofSibsle. Non igi
tur erit numerus produtus ex « 8,8y cé quadrato ra
dicis yv,equalis gg;adrato radicis ¢v. Dico fimiliter e~
dem numernm produ(ti ex « 8,6y und cum quadra-
to radicis ys non effe minorem quadrato radicis £+.Si
enim fieri poffe dicas,erit ergo aqualis cuipiam numero
quadrato minori quam ¢ft quadratus vadicis s.fit.

. 780
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ergo numersus ille productus ex « 8,8y, und cxm qua-
drato radicis ye aqualis quadrato vadicis £, famat -
tarque numerns § « duplus adnumeram a3 efficionr
fimiliter ut numerss oy fit duplus ad-numerié 3y itaus
etiam 0 y fecesur im partes duas aqudles in puncto:
idedque fimul numerns productus ex § 8,8y cuim §4a-
drato radicis y erit cegualis 7aadr4to radicis g §..

B v xxs 3. g
o 1 0 Ay oy ¢ .

Sed per pofitiont tud numerns productus ex a 8, 8 ¥
#und cum quadrato radscis ys erar. aqualis quadraro
radicis 82. efficitur ergo ut numerus productus ex « 8,
By#nd cam quadraro radicis ysfit #qualis numero
produtto ex ¥ ¢,6v,una cum quadrato radicis y 2,quod
eftimpofSibile. Nam fi effer equalis.cum quadratus ra-
dicis yfit minor quadrato radicis £« oporteret numeri
produltumex 4 6,¢ yeffe matoré numero produlta:ex:
« 8,8 y,itaque fimul neceffe effer numernm 4 ¢ effe ma-
iorem numero « C,cum tamen [it eo minor.Non erit er~
Zo numerns productus ex « ¢,¢y cum quadrato radi-
cis y« aqualis numerominori quam fit quadratus ra-
 dicis ¢.Sed demonflratum eft neque effe poffe eidem
aqualem,neq; masorem:igitur numerss ex.« 6,¢ y 4nd.
¢it quadrato radicis ysscompofitns quadratus ¢ffe nul-
lomodo poteft. L
| Trigefimum Theorema. RN
Reperire duasrationales potentia tantii commen-'
| P iy
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furabiles huinfmodi,ut maior exillis pofsit Pluf-
quam miner quadrato linex {ibi commeniura-
bilis longitudine.
'Eftopropofiralinea rationalss
« 6,9 duo pumeri quadra
tiy &, ds,buinfmods,ut ex-
ceffies illori ys me fir.qua- .
dratus numerus per corol- “7 e s B
lariam priovislemmatisex ~* = .
duobus modo dichis:defEribatarque fuper linea u &,fe-
- micirculus « L 6,fiarg; ficut numerws y #.ad numernm
ysita quadratumline '« @ ad quadratam alerins li-
nee qua it « per lemmaipofitum poft 6.theorema hu-
ius libri, ¢o ducatur lineay 8. Cumigitur fis ficus qua-
dratumlinea « 8 ad quadratum linea «2,ita numerus
y A ad niumerum v, ergo commienfurabilé eft quadra~
tum linet « €, ad quadratum linee « 2 per 6 huins fed
quadratum linex « g ¢ft rationale.ergo etiam ratio-
nale erit quadratum lineg w3.Rationalis eft ergo linea
w2.Cama; numernus Ay,ad numerumys proportionem
non habeat quam quadratus namerns ad quadratum
numeram per 2.4.8.4 déftructione confequentis:neque
fimiliter quadratum linez « ¢ ad quadratam linex «2
proportionem habebit quam quadratus numerus ad

‘quadratum numeram.Ergo linea « & erit incommen-— .

/Zimbilx's longitudz'n'é linea = L.per o "/m‘iw.ergo Linee
« Byl funt rationales potentia tantum commen[ura-
biles.Cumaque [it ficus numeusy & adnumerum ysita

quadratum linez « 8,.ad gtmgirdtii linca sy perieners !

,ﬁm
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ﬁm ergo parpomonem que dzatur meqrwn Aoy’dt—
monﬁmmrque per corollarium 19 theorematis libri s,
ficut numerns y A ad numerum Asita quadratim li-
nee « 8 ad quadratum linee g2,qui eft excefJus qua-
dratilines « € [upra quadmmm linea wt per lemma
pofitum poft 14 buius libri. fed numevus y # ad nume-
r4m A« habet proportionem quam numerss 7uaﬂr4-
tus ad numerum quadratum.Ergo quadratum lines

w & ad quadratum lines ¢3 proportioncm:habet quam -

quadmtla numerus ad numerum quadrdmm .ergo li~

nea « ¢ ¢ft commenfurabilis longitudine linez ¢2, pero -
buius.Eft autem quadraram lince u ¢ ayuale duobus -

:mdram linearum a2 C. Ergo linea « B plus poteft -

quam linea ut quadrato linee Cfibi commenfurabi-

s longmdme Reperte funtergo due vationales poten

tiatantum cimenfwrabiles hwnfimodi ¢oc. guod de-
monfirandumeras. .~ Lemma.’

'Reperire duas rationales potemm tantum: mmmenﬁmz--;
biles huinfmodi,ut maior phus pofsit quam minor qua-
drato. linea fibi mcommenfumbdk longmcdme K
. Proponatur linea rationa- .o '
lisu 8,¢0" numeri quadrati -
duo yIA R, talesu:comfoﬁ Ry
tus ex ipfis nempe y A,ne fir
guadmtm peralterislem=
wia pofitn l[oﬂ 29.theore~ S '
ma huins li defmbamrque ﬁ:per [mea " cfemzar-
cnlus. acz ¢.fiatq; ficus numers Ay adnwmerdmy ,ita
gus drasum lines w,a8 quidratum. hinee «3: duca-




EVCLIDIS ELEMENTOR.
tMue linea a plmﬂo Qin

punétum e qua fir {»E,Zue’-
admodis in pracedéti theo-
remate.fimiliter hic demon _
Jrrabimuslineas aCulieffe & R
rationales potentiatantum > """ Erorrreees »
commenfurabiles. Et cum fit ficus numerss Ay adnu-
.merum ys, itd quadratum lines « ¢ ad quadratum li-
neaal,Per cuerfam ergo proportionem quemadmodss
numerus Ay ad numerum Asita quadrati linee « 8
ad quadratum line« L ¢, ut diximus in pracedéti theo-
remate.fed numerns y A adnumerum as proportioné
non habet qiam quadratus namerns ad quadratum
numerum per corollarium illatum a deftructione confe
quentis 2.4 lib.8.Neque ergo quadratum linet « & d
7yadrdmm lincie 82 proportionem habet quam qua-
dratus numerus ad quadratum numerum. Ergo per'g

buins linea « ¢ erit incommenfurabilis longitndine Ii-

nex ¢.Paseft antem linea & plus quam linea alquas
dratolineact fibs incommenfurabilis longitudine.Ev
golines u 8,02 fiint duz rationales potentia tatum cil-
menfurabiles, ¢ poreft linea-« 8 plus quam linea «2
quadrato linea g fibi incommenfurabilis longitudine.
~ Lemma.

Sifint dua linea refte habentes inter ¢ aliquam propor-
tionem,erit ut linea recta ad lineamrectam,ita paral-
lelogrammum contentum ex ambabus ad quadratum
line minoris ex illis duabus Hoc lemma nihil amplins
affers quam primym theorema: libri fexti, itaque. non

reperitur
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veperitur in quibufdam exemplaribus.

Sint dua refte linee « €,y in aliqua proportione. Di~
co ficut linea « ¢ ad lineam ¢y ita effe parallelogram-
mum ex « 6,8y ad quadratii
¢ v. Deferibatur emm qua-
dratis linez ¢y, quod fir ¢
7, comfleatérq; [mmllclo-

. grammum « 8. mamfeflum  © A >

eft ficur linea « ¢ ad lineam ¢y,ita parallelogrammis
w A adparallelogrammum uel quadratum ¢ per pri-
mam [exti.Eft autem parallelogrammum « A contenti
ex liness « C,C y.eft enim aqualis linea ¢ y linee ¢ . pa-
rallelogrammum autem ¢« eft quadratum lines ¢v.
Ergo ficut linea « & adlineam ¢ v,ita parallelogram-
mum ex «C,Cy ad quadrarsum linee ¢y, quod demon-
Jhrandum erat. ‘

Trigeﬁmumprimum Theorema.

a §

Reperire duas lineas mediales potentia tantum co-
menfurabiles rationalem fuperficiem continen-
tes,tales inquam, ut maior(poﬂit plufqua minor
quadrato lineg ibi comenfurabilis longitudine

®

Proponantar duarationales
potentia tantum commen
[urabiles w,6,tales ut ma-
ior « pofSit plus qudam mi-
nor ¢ quadratoline fibi commenfurabilis longitndi-
ne per 30 theorema,fitq; pavallelogrammo ex «, &
#quale quadratum lines y(quodfit reperta lineame-

.
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dia Proportionali,‘nempe '
lineay inter o,p,ut tra-
ditur libro féxro).Eft an-
tem mediale parallelogra .
mié exa,  per 22 huius libri.ergo fimiliter mediale eriz
quadratii linea . linea exgoy eritmedialis. Quadra-
to anté linea & aquale fit parallelogrammii ex .4, re-

perta tertiaproportionali,népe linea A, ad duas lineas
1.8, 4t traditur libro 6. Eft antem quadrarnm linee &
rationale.cft ergo ¢ parallelogrmum ex v, ratio-
nale Et quonidficut lineawadlineam gyita eff paral-
lelogrammum ex «,8 ad quadratum linea g per lem-
ma modo pofitam.Sed Pamllelogrmmo ex a,,s,¢quale
eft quadratum lines y.quadrato antélinea ¢ aquale eft
parallelogrammaum ex lineis y.a,ut modafroéatﬁ eft.
Ef ergo ficut lineawad lineam gita quadratsm. linee
yadparallelogrammum ex y,a.Sed ficut eft quadrativ
lineay adparallelogrammum exy,a,italineay adli-
neam A per lemma poficum ante 23 huius libri. Ergo fi-
cutlinea wadlineam g, italinea y adlined a.Sed linea
aeff pofita commenfurabilis potentia tantum: linee 8.
Ergo etiam lineay ¢ft commenfurabilis potentia santis
lineg aper1o huius.Sed linea y eft medialissergo etiam
linea aerit medialis per 2.4 huins. Et quoniam eft ficut
linca wadlincam g, italineay ad lineam A, linedque
poreftplufquam linea g quadrato linex [ibi commen-
Jurabilis longixadine per fuppofitionem.Ergo etiam li-
neay poterit plufquam linea & quadrato lines fibi co-
méfurabilis longitudine per 15 -Zuiw.warm funt er-

2°
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go duce mediales potentia tantum commenfurabiles v,
a,rationalem fuperficiem continentes,poreftgue lineay
plufquam linea aquadrate lines fibi commenfurabili
longitudine.Similiter etiam repersri Lfa/ﬁ;m duz me-
diales potentia tantum commenfurabiles rationale con
tinentes tales at maior pofSis plufgua minor quadrato
line fibi incommenfurabilis longitudine , quando ui-
delscet linea u poterit plufquam linea g quadyato linee
fibi incommenfurabilis longitudine . quod facere do-
cuit priws lemma pofisii poft 30 theorema husns libri,
Manente eadem conftruttione poteft facilins illa pars
buins theorematis demonftrari ab illis uerbis. Et quo-
niam ficut linea « #(q; ad ea uerba,Sed linea u eft po-
fita commenfurabilis. Nam linea v, £,4 funt continue
proportionales per [écidam partem 17. 6.Sed etiam w,
7,6 fant tres continue proportionales.Ergo per 11.5.erit
ficut linea « ad lineam v, ita linea § ad lineam 4.Ergo -
permutata proportione ficut linea  ad lineam g,ita li-
neayad lineam & ¢oc. Lemma. '
Sifint treslinee refla habétes proportionem aliquam in -
ter [é,erit ficus prima ad tertiam,ita parallelogrammis
ex prima ¢ media ad pa- g o
rallelogrammum ex media
¢ tertia. Sint tres linex }
reCte in aliqua proporsione ,
« 8,87y )l.z)icfﬁcl;t linea © B2 @
w8 ad lincam v &, ita effé parallelogrammum ex « ¢,
£ adparallelogrammum ex 8+, v 4. Erigatur emm
ex puncto u fupra lincam o £ perfendicularzk“linm uty

Qg
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firg;illa ws oqualis limeac 1,

. . |
¢ dpictoslinegaa duca- o «
tur parallelalineasx, ¢ a |

Singulss punihs gy, alinee . — |

® . 7

"« s, parallele linex ducan-
tur B Ly :Ax.Cikmaue fit ficut linea « 8 ad lineam g y,
itaparallelogrammum « 2 ad parallelogrammam ¢,
per primam fexti.ficut aurem linea £y ad linedy 4, ita
parallelogrammum g ¢ ad parallelogrammum ¥ x.Per
equam itaque proportionem erit ficut inea « £ ad ls-
neam vy d,ita Pdmllelogrammum wdad Paraﬂelogmm
mum yxEft autem Pamllelogmmmﬁ' wtex lineis « B,
8 v.pofita cft enim aqualis as linea & v,eftg; parallelo-
Zrammumyx ex lineis € v,y A.Nam 8 eft aqualis ls-
ey, quiayd eft aqualis lines u« per 34.1.Ergo fi fine
tres linee refte ¢g'c.quod demonftrandum erat.

Trigefimumf{ecundum Theorema.

Reperire duas lineas mediales potétia tantum co-
menfurabiles medialem fuperficiem continen-
tes,huiufmodi ut maior plus pofsit quim minor
quadrato linez {ibi comenfurabilis longitudine.

Proponantur tres rationales «,8,y, potentia tantum com-

méfurabilestales ut li- «

nea o plus pofiic quam P -
lineay quadrato linee 3

[ibs comméfurabilislon £ .
gitndine. Et parallelo- , r
gramo ex a,B fit £qua-

le
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le quadratam linee 4. Parallelogrammum antem ex
-, ¢ft mediale,mediale ergo' erss, ¢ quadratum li-
nee a.ergo linea 4 erit mediabs.parallelogrammo nero
ex B,y fit equale parallelogrammum ex a,v (quod fir
.~ reperta quarta proportionali ad lineas A%,y que fit li-
neas.)Cum staque fit ficut parallelogrammum éx .8
adparallelogrammum ex ¢,y italinea x ad linedyper
lemma proximi. Sed parallelogrimo ex «,¢ eft 2q4a-
le quadratum linee &:parallelogrammo uero ex g,y
et equale parallelogrammum ex 2. Eft ergo ficus li-
neawadlineamy,ita quadratii lines a,ad parallelo-
grammumex A.Sed ficur quadrasum linee #ad pa-
rallelogrammii ex Ay, italinea a ad lineam « per lem-
ma pofitum poft 22 theorema. Ergo ficut linea w adli-
neamv, ita linea aadlmeams.Sed linea « eft commen
[furabilis potentia tantum linea v.Ergo linea aerit com
menfurabilis potensia tantié linex . Sed linea a eft me-
dralis.ergo linea  erit etia medialis per 2.4 huius. Cig;
Jotficut linea o ad linedy, italinea A ad lineam «. linea
anutem wpofSit plus qadm lineay quadrato linee [ibi ci
menfarabslis longisudine Exgo linea 4 poterit plusqua
lineas quadrato ine fibi commen(furabils longitud;-
ne peris huins. Dico praterea para-llelogrammum ex
Aseffe mediale. Nam eft aquale parallelogrammo ex
8,y quod eft mediale per 22 huins.Mediale eft ergo fimi |
Liter parallelogrammum éx a«, Reperta funt ergodue
mediales poten tiatantum commenji;mbile:, nempe a5
¢o'c. quod feciffe oportuit. Rurfus eadem ratione repe-
ricntur due mediales potentia tantum commenfirabi-

Qg
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les mediale continentes,huinfinods, ut maior plus pofiie
qudm minor quadraco linea (ibi incomméfurabilis lon
gitudine, quandocunque linea a plus poterit quim fs-
neayquadrato. linee fibi incoméfurabilis longitudine.
L . Lemma.

Si::riangullum rectangulum ¢ y,habens reFum angulis
«,ducaturque perpendicularis « A.dico primo paralle-
logrammum ex v 8.8 4 ¢ffe
«quale quadrato lines g w. E-
dico fecunds parallelogram- |
mumex B v,y A effe aquale
quadraso linea y . dico rer- g
tio parallelogrammii ex g 4,
Ayeffe aquale quadrato Ii-
nex A «. dico quarto paralle- ; Y
logrammum ex £ v, « 4 ¢ffe
aquale parallelogrammo ex ¢ e y. Quod ad primum
attinet,parallelogrimii ex v 8,6 A fJé equale quadra-
to linea ¢ w,ita demonftrarurCii ab angulo recto trid-
gulireclanguli ad bafim perpédicularis ductafit linea
a A Ergo triangula o £ a0 £y funt fimilia tos: rrigngu
lo w £ 7,5 ipfainter ¢ per 8.6.Eccum triangulii « £y
Jit fimile triangulo « 8 A, funt igitur ambo tridgula -
qualium angulorum per definitionem fimilium figura~
rum.Ergoper 4.6.ficut lineay g adlined g w, italinea
8« ad lineam g 2.Ergo parallelogrammum ex 8,8 A
erit aquale quadrato lines « ¢ per 17.6.Quod ad fécii-
dum,parallelogrammi ex 8 v,y A ¢ffé equale quadra-
to inea «y,eadem ratione demonfiratur.Nam trian~

. gulym
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gulum « & eftfimile triangulo « a5y Ef} igitur ficut li-
nea pyadlineam a v italinea wyad lineam 4v.Ergo
parallelogrammum ex B,y teft aquale quadmto Iz-
nea «y.Quod ad tertium, parallelogrammm ex £ A,
ayeffe ‘cquale quadmto.linm A wyita demonfiratur:
Cum a recto angulo trianguli rectanguli ad bafim du
&a fit perpédicalaris,illa perpédicularis coft media pro-
portionalis inter fectiones bafis per corollari 8. theo-
rematis libri 6. EF igitur ficut linea B & adlinedu a,ita
« Aad ay Ergo parallelogrammii ex ¢ 2, ay eft aquale
quadrato linex & «.Quod ad guartum,parallelogram
mum ex Cy,a Aeffe #quale Parallelogrammo ex Coyee
ita demonfiraturCum entm.ficut modo di3i eft,trid
gulumepy fit fimile triangulo « ¢ 4,¢9°4deo 2qualium
anguloris. Eft igitur ficut linea gyad lineamy o, ita li-
nea Cu ad lineam « A per 4.6.Ergoper 16,6. parallelo-
grammym ex py,a A effe aquale pamﬂél%-mmmo ex
B ase . Dico prasereafi compleatur parallelogrammi
rectangulum ex. B y,a & quod it vy, compleaturg; pa-
rallelogrammic ex g asxy quod fit «t. Alia ratione de-
monftrabitur,parallelogrammum «v effe equale pa-
rallelogrammo « 8. Nam utrunque ipforam eft duplum
trianguli wy B, per 41.1.Et qua unins €9 einfdem funs
dupla,inter f¢ funt aqualia.ergo ¢rc..
- Lemma. ‘

Silineareta feindaturin partes duas inaquales, erit ur
masor portio ad minorem,ita parhllelogrammum ex
20ta ¢* matore portione ad parallelogrammum: ex to-
84 ¢ minore. Refla linea ap diuidatur in partes
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disas inaqnales in punﬁo wfitg; «« maior portio. Dico
Sicut w s adlined g, itaparallelogrammis ex g uya s ad
Parallelogmmmu ex Ca, Be.
Deferibatur enim quadratis - A —
Immatquodfruymcey'a | S
puntlocutrique ay,a B pa- | Lo e
rallela ducatur « 3, manifeftii
eftficut linea wvad lined « g,
ita parallelogrammii «  ad
parallelogrammii ¢ per pri-
-mam [exti.Eft autem }mml- Y [
lelogmmmum x¢ contentum :
ex lineis g a,as.eft enim linea ay. aequalu lmm « B,pa-
rallelogrammum unero & L eft cotentum ex liness « 8,Cx.
Nam a¢eft aqualis linee a.ficut ergolinea as adi-
néams G ita fumllelogmmmum ex B u,at,ad paral=
lelogrammum ex « 8,6 . quod demonﬂmndum erar,
- Hoc lemma nibil alud affert quam quod prtmum
theorema fexts. . . Lemma.

Si /int duelhneerete. inzquales, dtmdamrque minor in
partes duas eqnales, parallelogrammum ex ambabus
lineis maequalzbm eft duplum parallelogrammi ex ma
iore ¢ media minors.Quanuis hoc lemma fit in gre-
co exemplari pofts:. theorema;ssfum eft tamen boc lo-
co ponere,quia [equentis theorematis 33.demonfiratio-
nem adiunat. Sint dug relle inequales « B,quaram
maior fit « & , dinidaturgne 8 v bifariam in punéto a.
Dico parallelogmmmum ex xRy e/]e duplum paral-
lelogrammi ex « 8, A.ducatnr enim 4 punéto g [uper
lineam

10 s
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lineam g y pajrmdicuhrk B, . |
Jitgs aqualis line g , defcri- 4 e § 8
baturg; fignrant pichacft. C 3
igitur fit fint A gad Ay,itdpa - 1!
rallelogrammum ¢z adparal- - ————p——,
lelogrammum-ax per 1.6. Com - -
pofita exgopropoertione erit ficut tora lineadyad lined
Ay, itaparallelogrammic gxad parallelogrammii ax
per18.5.Ef autem linea g dupla linee 2y,ergo paral
delogrammum g u exit duplum parallelogrammi an.Eff
- autem parallelogrammum g ex lintis u ¢, 8 y. nam li-
nea o« Ceft qualis linee ¢«: parallelogrammic uero ax
eftex lincis w 8,8 4. nam £qualis eft g alinea,linee 4 y:
lincanero u g lineaay.quod demonfirandum evat.

‘Trigcﬁmumtcrtium Theorema.

Reperire duas rectas potentia incommenfurabiles,
quarum quadrata fimul addita faciant {uperfi-
ciem rationalem, parallelogrammum «
uerq ex ipfis contencum fic mediale.

Proponantur dus rationales potentia tantum
comme?mbile: « 8,8, buinfmodi,ut ma
_ ior ex illss,nempe « 8, pluspofSit, quam rii-
nor gy quadraro lines fibi incommenfira-
bilis longitudine per lemma pofitdi priove lo

co poft 30 theorema buius libri . Dinida-

turquelineaCy bifariam ¢o* equaliter in §
« picto a:qy quadrarolines ¢ auel a requa-
le fecundum lineam « 8 applicerur paral- »

]
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lelogrammii quadrata figura deficiens per .
28:6.(Hac autem uerba; quadrata fignra |
deficiés, idem fignificant quod ea quibus ufi
[mus in 18 ¢7* 19 theoremate,ex qua masw
re tantum excurras extralasus parallelo-
grammi, quantum eft alverum latws ipfins

parallelogrami.)fié; parallelogrammic ex &
« s, B.defcribatur fuper linea «¢ [emicir-

culus w3 ¢,¢0 dlineq « g ad civcunferentii 4
[femicirculs ducamrperfmdicularist{, dn- S
cantarg; linea a2, 8. Cum igitur fintdue - 1y

/

relte inequales « ¢, ¢ v, pofSitg; linea « g plifquam
linea gy quadrare linea fibi incommenfurabilis longi-
tudine: quarta auté parti quadrati linex minoris £ v,
hoc eft quadrara illins dimidie quod eft 4 8,2 quale pa-
rallelogrammum deficiens figura quadrata applicari
Jit fecundum lineam « 8,quod parallelogrammum eft
‘ex wt,s £.Ergo incommenfurabilis eft longiendine linea
wtlineas p.per fecundam partem1s huins libri.Eftan
tem ficut linea w«ad lineam s g,ita parallelogrammi
ex pa,nsad parallelogrammum ex w .8 ,per lemma
penultimo loco pofitun ante hoc theorema Eft anté pa-
rallelogrammaum ex « 8,2« £quale quadrato linex a2,
per fecundam parté lemmatis primo pofiti poft 32 theo-
rema: parallelogrammum autem ex « g, v eft aquale
guadrato lines &3 per prima partem eiufdem lémma-
tis . Ergoincomenfurabile eft quadratii linee a3 qua-

dratoline &2 per 1o huius, ergalined « 3.2 & funt po-*
tentia incommenfurabiles. Sef quialinea « ¢ eft ratso~
' : nalz’o}
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nalis,rationale afbergo quadratum ipfins. ergo compofs
tum ex additione amborum_quadra;orum,nempc de-
[eripsorum ex lineis « 3,2 6, guafunt aqualia quadra-
to lines « 8 per 47.1.evit inquam illud compofitum ra-
tionale Rurfum parallelogrammis ex as.s & ¢ff equale
quadrato linea 2 per tersiam partem einfdem lemma-
tis. Sed per [uppofitioncin idem parvallelogrammum ex
w 1,8 8 ¢ft equale quadrato line p a.Ergolinea 3« et
equalislinea6a.¢rgolinea y et duplaadlineam 3.
Qgare ¢o° parallelogrammum ex a 8,6 v ¢ft duplii ad
parallelogrammii ex o 6,03, per proximit lemma, quod
perperam pofitii effé dsximus in exemplari graco poft
huius theoremasis demiftrationem. Sed parallelogram
mum ex « B, By cftmediale per fuppofitionem ¢o 22
theorema.Ergo etiam mediale erss parallelogrammum

" ex B, per corollarium 2.4 theorematss. Sed paralle-
logra'r_n,mum ex « B L eft 2quale quallelogrammo ex
« 3,2 B per quartam partem illsus lemmatis pofiti poft
32.theorema. Ergo Pardllelogramqum- ex & L, 8 erit
mediale . Sed modopyobasi eft compofitii ex qnadyatis
earundem linearum «3,% B effe rationale. Repert  funt
ergo duc lines refla,nempe a2 8 potentia incommen
farabiles conficientes compofitum ex quadratis ipfaris
rationale: parallelogrammum uero.ex eifdem corentis,
mediale,quod faciendum erar.

_ Trigcﬁmum quartum Theorema. _

Reperire lineas duas re@tas potentia incommenfu-
tabiles conficientes compofitum ex ipfari qua-
- LY R y R -
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dratis mediale,parallelogrammum uerd ex ipfis

“contentum rationale.

Proponantur duse mediales porentia tantum commenfu-
rabiles « 8,6y rationale continentes pa-
rallelogrammum ex ipfis,tales inqua, ut
linea « & pofsit plus quam linea gy qua-
drato linea [ibi incomméfurabils longi-
mdine,[rr_ poftremam partem demiftra~
tionis theorematis 31. Defcribatarque fur-
perlinea o ¢ femicirculus « p.diuidatur °

_etiam linea ¢ y bifariam ¢o* aqualster in
puntto «: ¢ fecundii lined « 8 quadrato ¢
linee g« aquale parallelogmmmum ap-
lez’cemr,-deﬁciem figura quadrata quod
parallelogrammum fit ex « 2,2 8,nt diHi
¢ftin proximo theoremate. Incommenfurabilis eft ergo
longitudine linea u g linea g 8,ut ibidem dictum eft:¢o*
d punclogerigatur linea L A perpendicularis fuper li-
nea « B,dz’a‘dmérqﬂe lineg o o, B.Et 7uom’4m eff ﬁmt
lineawladlineamy g, ita parallelogrammiam ex g ,
wZad Pdral]elogrdmmum ex B, 82 per alterum lem-
ma pofitum ante theorema 33.uel per primi fexri.Er-
goper 1o huins,parallelogrammum ex 8 e, ¢ eftinci-
menfurabile par'a’lleloframmo ex «¢,82.Sed per lem-
ma pofitum poft 32 theorema, parallelogrammum ex
Canl eft aquale quadratolines « ﬁ:farallelogrammii
nero ex « 8,62 eft item aquale quadrato linea 8 4. Inco

- menfurabile eft ergo quadratum linez « A quadratoti-
neaCAErgolineaud,a¢ funt potentia incommzn{i;-

- rabiles.

o

>
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rabiles.Etquoniam quadratum linex « & ¢ft mediale,
quod eft equale duobus quadratis duarum linearum
« 4,4 & per 47.1.Ergo compofitam ex illis duobus qua-
dratis inearume £;4 8 eft etiam mediale Et quoniam

linea 8 yeft dupla adlineam #%,ut probatiieft in pro-
ximo theoremate Ergo parallelogrammum ex « g,8y
erit duplum ad parallelogrammum ex o g,42 per lem
ma pofitum ante 33 theorema,uel per primam fexti,
quare ¢g* eidemerit’ commenfiwabile per.6 busws Sed
per pofitionem parallelogrammum ex « 8,8y eft ratio-
wale. ergo parallelogrammum ex o g,a ¢ eft etiam ra-~
tionale.parallelogrammo uero ex w 6,43 #quale eft pa-
rallelogrammum ex « £, 8 per tertiam partem lem~
matis pofiti poft 32. theorema. quare parallelogrammic
. X wd,A Berit etiam rationale.Repertafunt ergo due
lines refle,népe « 4,4 £ potentia incoméfurabiles ¢oc.
Trigefimumquintum Theorema.

Reperire duas lineas rectas potentia incommen-
(grgbil'cs, conficientes id-quod ex ipfarum qua-
dratis componitur mediale, ﬁ'mlilc}uc parallelo-
grammum cx ipfis cotentd, mediale, quod pre-
terea parallelogrammum fitincommenf{urabile
compofito ex quadratis ipfarum.

Propanahmrdua: mediales potentia tantum commen/h-
rabiles « £,6y mediale continentes,talesingnam,nt o ¢
plus pofSit quam ey quadrato linex fibiincommenfi-
rabilis longitudine,per poftremam partem demonftra-
sionis theorematis 32, Defcribatsrque fuper lined u ¢
.. o . R ”i
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femicirculus « & B, cateraque conffruta .,
funto eo'modo quo in pracedentibus,Cum
linea « L fit incommenfurabilis longitudi-

- ne linez { Ryeft etiam incommenfurabily.
potétialinean alinea AB, per eaqus funt _
demonftrata in proximo theoremate . Et | />
quoniam quadratam linee w8 eft media- © ,
le, ergo compofisum ex quadratis linearis
w0,/ ¢ quod cft aquale quadraro linea u¢ *7
per 47.1.evit eriam mediale. Et quonid pa {
rallelogrammum ex « 3,08 eft aquale al- ,
terutri quadrato ex fingulss liness g1,42. o
Nam ex fuppofitione pardllelogrammum ex a3l Ceft
aquale quadrato linex C.idem etid pavallelogrammis
ex lineis « 3,0 8 eff 2quale quadrato lines’ ag per ter-
tiam partem lemmatis pofiti poft 32.theorema. Ergo liz
nea Ay off aqualis linea ¢v.duplacftergolinea v adli
neam4.Quare o' parallelogrammi ex « £, erit
duplum ad pardllelogrammum ex « £,2 #;itaque funt
commenfurabilia per [extam huins. Sed parallelogra-
mum ex « 8,8y eft mediale per pofstionem.Ergo paral-
lelogrammum ex « 6,2 4 erit etiam mediale per corol-
larium 3.4 theorematis. Sed parallelogrammum ex «¢
2 acff aquale parallelogrammo ex « £, & per quartd
partem eiufdem lemmatis. Ergo parallelogrammum ex
« A, € erst etigm mediale. Et quoniam linea « ¢ eft in-
commenfurabilis longitudine lines & y:linea nero Cy eft
comméfurabilis longitnding linea g« eftergo linea «
longitudine incommenfurabilis linea &+ per 13.5¢l14
Hins.




LIBER X. . 64

buins. quare ¢5 quadratum lines « g erit incommen
ﬁtrah’le parallelogrammo ex u 8,8+ per primum fexti
€710 huins.Sed quadrato linex a ¢ eft aquale compo-
fioum.ex gmadrauis linearum « 4,4 g.parallelogram-
mowero ex « 8,8« ¢ft aquale parallelogrammii ex « g,
2 ashoceft parallelogrammmm ex « 8,4 8. Nam paral-
lelogyammis ext w 8,0  eft aquale parallelogrammo ex
« 2, ¢.Incommenfur abile sft ergo compofitamex qua-
drasis linearum « a4 ¢ parallelogrammo ex eifdem Is-
neis @d, A 6.Reperta funt ergo duse recte nempe « 0,4 ¢
potentta incommenfirabiles ¢oc.

Principium [enarioram per compofitionem.
Trigefimumfextum Fheorema.

Siduz rationales potentia tantum commenfura-
bilescopomasttr,tota linea erit irrationalis. Vo-

cetur autem Binomium.
Componantur dus rdtionales porentia tantum commen-
[urabiles « £,6 v, qua- 2 s >
les reperire docet 11 hu ”

ius . Dico totam lineam ay effe irrationalem. Cum enim
JSitincommenfurabilis longitudine linea « 8, linee ¢y,
pofita fant enim potentia tantum commenfurabiles :
cumque fit ficut linea « € ad lined 8 v,ita pardllglpgri -
mum ex a€,6y ad quadratum ¢y per 1.6.Incommenfi
rabile eft ergo parallelogrammum ex «¢,6y quadrato
lines 8y per 10 baius.Sed parallelogrammo ex « 6,¢y
commenfurabile eft id quodfit bis ex « ¢,8y per 6.hu-
ins.Ergo id qriodfit bis ex «.¢,8y eft incommenfurabi-
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le quadrato linez g v 20 B & &

per 14 buius . Qua-
drato autem linea ¢y eft commenfurabile compofitii ex
quadratis linearnm u £,6+ per 16 huius,quia per fup-

pofitionem lines « 8,6y funt potentia tantum commen

- [urabiles. Ergo per 14. compofitum ex quadrasis linea-
rum o B, &y eftincommenfurabile ei quod fis bis ex « 8,
¢y.Ergq per 17 id quadfis.bis ex « 6,6y cum quadre-
tis lineayum « €,6y, quod eft #quale quadrato retiys li
nes ay per 4.2.¢ft incommenfurabile cipofito ex qua-
dratis linearum «.6,C v.Sed compofitii ex quadyars li-
nearum « 6,8 y eft rationale, quia eft commenfurabile
alterutri quadraso linearum « £,¢ y,quorum utriique

eft rationale per pofitionem Ergo quadratum lines ay,
¢ft irrationale,quare ¢5 linea wy eritirrationalis. Vo~ .
cetur antem linea illa Binomium. Hit autem ¢ 1n ce-

terts deincep: denominationibus linearam srrationa-

ligm,nibil innonandum cenfuimus de uocibus tritss.eo .

iamdndum inter latinos geomesras receptis,nifi i qui~
do ratio contrarium fuaferis.

Trigefimumfeptimum Thcorem_a.'

Si dex mediales potentia tantum commenfurabi-
les rationale continentes coponantur, tota linea
eft irrationalis. Vocetur autem bimediale prius.

Componantur dug mediales potentia tantum commenfu-
rabiles « 6,¢yrationale conti- » g »
. mentes (quales reperire docer X
28)dico totam lineam wy €[fe irrationalem ficut enim

ditum
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ditum eft in proximo theoremate,compofitum ex qua-
dratis linearnm « £,¢y eft incommenfurabile i quod
fitbis ex « 8,8 v.Ergo per vy huins,compofitum ex qua-
dratis linearnm « 6,8y cum eo quod fit bis ex w ¢, v,
quod et aquale quadrato totius lines ay , eft incom-
menfurabile ei quodfit bis ex « 8,6 y.Sed id quod fit bis
ex «6,Cy eft commenfurabile e quod fit femel ex acc,
Cyper 6 buius.Ergo quadratum totins lines ay eft in-
commenfurabile ei quodfis femel ex « 6,¢y per 14 hu-
ins. Sed per pofitionem id guod fir femelex w €. veftra-
tionale. Ergogquadratum totins lines wy eft irratio-

-nale. Trrationalis eft ergo tora linea w y.Vocetur autem
Bimedialeprins. i '
~ Trigefimumo&auum Theorema.

Siduz mediales potentia tantum commenfurabi-
~ les mediale continentes compo nantur, tota k-
“nea eftirrationalis,uocetur autem Bimediale fc-

cundum. ,

- Componantur dus mediales potentia’ tantim commenfi
rabiles «€,¢y medialecon- o PR
tinentes(quales docet repe- o o .

rire 29.) Dico totam lined
w-y ¢ffe irvationalem. Propo
natur enim linea rationa-
lis 04,¢o* quadrato linez «

y &qnale fecundum lineam |
A applicetnrparallelogra- |
mum a3 cuing aleris latws * * 3
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fitan.Cam quadratic linee  « s ¥
wyfit #quale quadratis li-
nearum a B,Cy.¢o* ei quod [
- fithisex w 6.6y per 4.2.ap- |
plicesur fecundum lined A+
quadratis lincarum « £,8
zquale parallelogrammum
«0.Refidunm ergo paralle-
logrammum 24, eft equale ' b 5
ei quod fit bis ex u £,6.Sed pofivii eft parallelogrammis
ex « 6,8 y ¢ffe mediale,cui id quod fit bis ex a 6,8y off
commenfurabile per-6 huius.Ergo per corollarium 2.4
theorematis id quod fit bis ex « 8,8 v eft etiam media-
le.Eft antem parallelogrammam «o aquale quadraris
linearum « 8,8 y,qne quadrata funt inter (¢ commen-—
Jurabilia ex fuppofitione.Ergo per 16 buius, parallelo-
grammum « 0 erit commenfurabile utrique quadrato
linee w¢,¢o* linea¢y.Sedilla quadrara funt medialia,
quia ex pofitione linex o 6,8y fant mediales. E’rgo per

9 ’ »

corollarinm 24 theorematis fdrallelogrdmmu W8 erie

etiam mediale.Ei uero quod it bis ex « g6y aquale eft
refidunm pamﬂelogmmmﬁa 2. Mediale eft ergo utri -
que parallelogrammum 0,0 2, ¢5* fecundum lineam ra
tionalem A« 4pplicamur. Rationalis eft ergo wtraq; li-
nearum 40,8n, &5 incommeéfurabilis longitudine linea
& v,per 23.Et quoniam per pofitionem eft incommenfu~
rabilis longitadine linean 8,linee 8 y:eft antem ficue
linea « g adlincam g v,ita quadratum lines « o ad pa
rallelogrammum ex « 8,8y per 1.6::ncommenfurabile

e

e — —
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eft ergé 'g_dadmmm linedw B pdmllelogmm;n; ex x 8,
By per 10 huius.Sed quadrato lines o & eft commenfa-
rabile compofirii ex guddrqtis linearum o £,¢y per 16,
quia quadrata linearum « 8,y funt comméfurabilia,
cum lines « 6, ¢y pofita fint potentia tantum commen-
furabiles Ergo compofitum ex quadraris linearum <,
¢y eff incommenfurabile parallelogrammo ex « ¢,y
per14.Parallelogrammo uero ex « ¢,¢y commenfura-
bileeftid quodfir bis ex o 8, 8 v: Ergo per idé 14 theo-
rema incommenfurabile eft compofitum ex quadratis
linearii « B, y ¢i quodfit bis ex « 6,Cy.Ergo eis aqua-
lia pamﬂelogramma 0,02 funt etiam inter (¢ incom~
menfurabilia.quare ¢ linea 4 0 linez 4 weft incommé
[urabilis ligiudine per1.6 ¢5 10 hains.Sed modo pro-
batum eft eas cffe rationales.lines ergo 40,0 u funt ra-
tionales potentia tantum comméfurabiles: quare ¢5 li
nea Axeftirrationalis per 36 ‘busns. Sed parallelogram
mum A contentum ex linea irrationali aw, ¢ ratio-
nalt aeft ipfum etiam irrationale. nam i effet ratio-
nale cumapplicetur fecandum lineam rationalem pu-
taavseffer ¢ alteralinea nempe A etiam rationalis
per21.cum tamen probata fit irrationalis.Irrationale
¢ff ergo parallelogrammum al.quare ¢7 linea que
illud parallelogrammum poteft,nempe « y,eft etiam ir-
rationalis Vocetur autem Bimediale fecundum. Voca-
uit autem illam eo nomine,quia mediale eft non ratio-
nale guod continetnr ex illis medialibus lineis « ¢,6 v,
quarum compofisione fit linea w . Pofterius eft antem
¢7* nathra ¢g cognitione medale rationali.

-~
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Trigcﬁmumnonum Theorema. '

Si duz reétz potentia incommenfurabiles compo-
nantur , conficientes compofitum ex quadratis
ipfarum rationale, parallelogrammum uerd ex
ipfis contentum mediale,tora linearccta eftirra
tionalis.Vocetur autem lineamaior. ~ ©

biles « 8,8y conficsétes « . . . p Y
id guod dicitur in theo. . S

remate(quales docet reperire 33.) Dicototam lined «
effesrrationalem. Nam parallelogrammum ex 8,8y
¢ft mediale: ¢ quod fit bis ex. « 8,8y eft commenfura-
bileei quod fit ﬁmel exXut,py per 6 husus. Ergb per é’g
rollarinm 2.4 huins, quod fit bis ex « 8,8y erit media~
le.Sed per pofirioncm compofirum ex quadratis linea-
rum a 8,8 v ¢ft rationale.Ergo id quod firbis ex « 8,8y
eftincommenfurabile compofito ex quadratis inearis

«C,8v.Quare per 17 compofitum ex quadratis linea—

rUma B, v cum.co quod fit bis ex u 8,8 y eft incommé-

[wrabile compofito ex quadratis linearum w¢,4 v.Sed

compofitum ex quadratis ineard « 8,8y cum eo quod

fitbisex a 8,6y eff aquale quadrato totins linex «y

per 4.2.Compofitii uero quodfit ex quadratis linearis

wb,Cyeftrationale per pofitionem. Ergo quadratii to- -
tins linea wyeftirrationale. ergo totalinea ay eftetid
irrationalis Vocetur autem linea maior. Vocanir anté
ideo maiorem,quia compofitum ex quadratis linearit

«C,Cy quat [unt rationalia,elt mains eo quod fit bis ex

: «C,

Componantur enimt dus refla potentia incommenfura-
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x 6,y ut modo dicemus. Ez fane decet fieri denomina.
tionem & conuenientia rationalium.

Lemma.
Quod autem compofitum ex quadrem': linearnm «C,py
fitmainseoquodfit bisexaC,y 4 s 2

Cyita dembftretur: Primo ma
nifeftum eft lineas « C,Cy effe imequale:. Nam ﬁxgud-
les effent,equalia quoque effent quadrara linearis « £,
8y ¢i quod fieres bis ex « C,Cy. itaque ambo , compofiti
inguam ex quadratis linearum « 8,8 vy, ¢ id quod ex
illis continetur, effent fimul aut medialia aut rationa~
lia, quod eft citrapofiionem.Ergo inaquales funt li-
nest «6,Cy.Sit autem per ﬁlppoﬁtionem maior linea n ¢:
Jfirauté aqualss linea g & linex ¢y Ergo per7.2.qua-
dratalineari « C,¢ A funt 2qualia ei quod fit bisex « €,
€4, €7 quadrato linex A «.Eft autem qualis a¢linee
#y.Ergo quadmta lineamm «€, ¢y fant egualx’a‘ et
guodfir bisex « 8,87, ¢ quadrato linex nw. Quare
guadratalinecarnm o 8,8y fint maiora quamid quod
fit bis ex « 8,8 y,tanto quantii eft quadratii linea & .

. andrageﬁmum Theorema.

Si duz reéz potentia incommenfurabiles compo
nantur conficientes compofitii ex ipfarum qua-
dratis mediale:id uero quod fitex 1pfis rationa-
le,tota linea eft irrationalis. Vocetur autem po-

" gens rationale & mediale. - |

Componantur duz refte potentia incomméfrabiles « g,
gy conficientes id quod dicitur in theoremate (quales

’
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reperire docet 34.)Dico
totamlineamay effe ir- "'
rationalem. Cum enim cipofitum ex quadrasis linea-
rim « B,8 v fis mediale:id uero quod fir bis ex « 8,8 y
Jit rationale.Incommenfurabile eft ergo compofitum ex
‘quadratis lineard « 8,6y ei quod fit fi: ex wg,Cy. Er-
go per 17 compofisum ex quadratis linearic « ¢,Cy una
cum eo quod fit bis ex « B,8y,quod eft quadrasi totius
ay,eftincomméfurabile ei quodfit bis ex « £,6y. Sedid
quodfit bis ex u p,¢ y eft rationale, quiaid quod conti-
netur ex « 8,6y pofitum eft effe rationale. Ergo irratio-
nale eft quadratum totiuslinee vy, quare ¢z ipfa li-
nea wyerit irrationalis. Vocetnr auté potens rariona-
le ¢7* mediale.Quam ideo fic wocanit,quia poteft duas
[aperficies,aliam qm'dé' rationalem,aliam wero media-
lem .t quiarationale pracedis ordine nature ¢o* co-
gnitionis,prius intulit mentioné ipfiss rationalis Scien
dum eft has rationes denominationum que funt in 38.
39.¢9 hoc theoremate,item in 41 effe addiriones,que
tamé utin nonnullis conueniat hac certe ni fatisfacis.

Quadragefimumprimum Theorema.

¢ 2

Si du recte potentia incommenfurabiles compo-
nantur conficientes compoﬁtﬁ ex quadratis iP-'
farum,mediale & quod continetur ex ipfis me-

- dialc, & pratereaincommenfurabile compofito
ex quadratisipfarum , totalinea cft irrationalis.
Vocetur autem potens duo medialia.

omponantur dzm_ refte porentia incomme"ﬁtrdbiles «€,
d py
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¢y conficiétes id quod dici~ « 3 >
turin theoremate (quales o . -
docet reperire 3. ) Dico to- '
tam lineam ay ¢ffe irra-
tionalem . Proponatur li- |
nea rationalis A, ¢ fech-
dumilld quadratis linea-
rum o« C, By &quale paral- ! .
lelogrammum ¥ 4pflice— R
tur Item fecundum candem lineam auel ei aqualem
w2 ac equale i quodfit bis ex « 8,8 y parallelogram-
-mum 0 applicetur: totum ergo parallelogrammum a0
eft aquale quadraro linez « y per 4. 2.Et quoniam co-
pofitam ex quadratis linearum « 8,5 y ¢ft mediale cu
¢ft equale parallelogrammi 43.Ergo mediale erit eria
Al perea quz [Cripfimus in demonftratione 38 theore
matis. ergo linea aw eft rationalis ¢ incommenfira- .
bilis longitudine linea & « per 23.Eadé ratione linea n x
erit rationalss ¢ incommenfurabilis longitudine eidé
linet & «.Et quoniam compofitam ex quadrans linea-
rum « .8 y eftincommenfurabile i quodfitbisex « g,
£ y:ergo etiam incommenfurabile erir parallelogram-
muni a2 parallelogrammo tn. Quare ¢z linea ax li-
neen x erit incommenfurabilis per 1.6.¢9* 10 huius.Sed
modo probatum eftillas effé rationales:funt ergo lines
Awsuxrationales potentia tantum cimenfurabiles.ergo
sotalinea A efbirrationalis gne uocatur Binomiis per
36.Sed linea & v eftrationalis. ergo parallelogrammum

b eftirrationale per id quodprobatum eft infine 38.
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Ergo linea potens llud parallelogrammum nempe « y
erit irrationalis Vocetur anté potés duo medialia. Hac
uerd wocauit hoc nomine,quia poreft duas [uperficies
mediales,¢o* eam qus componitur ex quadratss linea-
rium a 8,6 7,05 eam quafirex « 6,6y, Quod uero di-
¢F e trrationales line unico modo, id eft uno tantum in
puncto diniduntaur in veltas lineas ex quibus componis
- tur, @ qua conflituunt fingulas [pecies illari irratio-
ndlinm,mox demonftrabimus,fi prius demonfiraueri-
mis huinfmodi lemma.. R "

» Lemma. ‘ ;
Proponatur recta linea a g, dinidatsrque in partes ine-
quales duas in puncto y,iteramq; dinidatur eadem li-
neawginpartesduasine- , 5 ., ¢
gualesinalopunéboa, Sie.
antem linea wy maior quam linea a¢. Dico compofi-
ttm ex quadratis duarum linearum a y,y B ¢ffe mains
quam compofitum ex quddratis « & & 8. Dinidatur
enim bifariam ¢ aqualiter lineax 8 in punitos.¢o*
quoniam linea « i eft maior linea A€, anferatar ab
utraque ea pars qua utrinfque eft.communis nempe
Av.Refiduaergo linea « 4 eft maiorrefidua lineay &.
Quia de duabus lincis inaqualibus quarnm maior e-
rat ay,idem ablatum eft nempe Avy. Eff antem aqua-
lislinea wslinet« ¢.Ergo linea a eft minor linea s r.er-
gopunita y,a,non equaliter diftant 4 Pum‘Zo s,quod
eft punctum [eltionis inpartes duas aquales. Et quo-
niam parallelogmmmum contentum ex v,y p CHm
quadrato lineay « eft aquale quadrato linea « € per s.2.

<
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¢ eadem ratione parallelogrammum contentum ex
w M, A8 undcum quadrato linex A« eft equale-eidem
quadrato einfdem linee « 8.Ergo parallelogrammum
contentum ex «vyyy B 4nd cum quadrato lines st
equaleparallelogrammo ex « 2,4 & und cum quadra-
tolinea av,quiaquafunt aqualia uni rertio funt -
qualiainter [¢.Sed quadrasii linex A« eftminus qua-
dratolinea s y,quia linea a« eft probata minor linea
« v-Ergo ¢o* refidunm nempe parallelogrammum ex
a1,y 8 eft minus parallelogrammo ex « 4,4 8. quare
€7 id quodfit bis ex wvy,y £ ¢ft minus eo quod fir bis .
ex ad, A 8. Sed per 4. 2 quadratum totius linet « 8
&5t equale compofiro ex quadratis linearum v,y 8
una cum eo quod fir bis ex v,y 8, ¢ eadem ratione.
1dem quadratum totius linez « g eft 2quale compofito
ex quadyatis linearum u 0,8 £ und cam eo quod fit bis
€X wd, AR.Ergo compofitum ex quadratis lincarum
«y,y8und cum eo quod fit bis ex av,y & eft aqua-
de compofito ex quadratis linearam w4, 8¢ und cum
€0 quod fit bis ex « #,01 ¢.Sed modo probatii eft id qnod
fit bisex ay,y & ¢ffe minus eo quod fit bis ex g,/ 8.
Refiduum ergo nempe compofitnm ex quadratss linea-
r4m ay,y € eft maius refiduo nempe compofito ex qua-
dratislinearum o, # 8:quod erat demonftrandum.

Lemma.

Rationale excedit rationale fuperficie rationals.
Sit rationale « dexcedés alind rationale 3, faperficie « 2.
Duco fuperficiem « 4 effe etiam rationalem. Nam pa-
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rallelogrammié o« & eSt o e g
commeé[urabile Pamlle
logrammo «3. Ergo per
[ecundam parté 16 hu-
ins, pamllelogmmmii 4 £ &

w2 cft comméfurabile parallelogrammo « a. Sed paral~
lelogrammum a3 eft rationale. Ergo etiam parallelo-
grammum 4 eftrationale.

Quadragefimumf{ecundum Theorema.

Binomium in unice tantii punéto diuiditur in fua
nomina,id eft inlineas ex quibus componitur. _
Sit binomiam linea w g dinifain puncto yin fua nomina,
hoceftin lineas ex quibus linea tora « & ciponitur. Ergo
linex wy,y 8 funt vationales po . _
tentia tantum comméfurabi- © & » B
les per 36.Dico lineam « g non poffe dinidi in ullo alie
puntto quam v,in alias lineas duds rationalegpotentia
tantum commenfurabiles. Nam fi contradicatur,dwi-
datur in piilto ajita utlinek « 8,4 8 fint duc rationa-
les potentia tantum commenfurabiles. Primo conflas
nentrum illorum puncloram y,a diuidere lined « 8 in
- partes aquales, alioquin effent linea avyy G, rationales
longitudine comenfurabiles,fimiliter ¢ lines « a4 €.
Qualiber emm linea feipfam metitur ¢5° quacanque
aliam [tbi #qualem.Praterea linea a ¢ uel eft eadem ci
linea a y,hoc eft equalis lines ay, uel eadem maior,uel
minor eadem. Sieft aqualis linea A g lineg «y, impofi-
taergolinea s glinex wy fingule extremitates unius
- tribuane
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eribuiit cid fingulis extremitatibus alterins. Pofiro ita-
que puntto g fuper puntlo a.punctum etiam & incider
fuper punctum v,¢5° refidualinean s ex linea avy erie -
etiam ¢gu4h'5 lineey B refidueex a ¢.Ergo lineax g di
uiditurin pum‘?o Y:in fha nomina.Sicizaque linea « &
diuifaper punctum a,diuifa erit, in eodem puntto quo
fuerat prius diuifa cadem linea « ¢ per punéhi v, quod
eft contra hypothefin contradicentis. nam ex pofitione
erar diuifa aliter atque aliter in punétis y,a. Quod fili
nea & Ceft maior quam linea wy,dinidarur linea « 8 bi-
fariam ¢ aqualiter in puncto o nonitague punta
1.0 equaliter diftabunt dpuntto . Sed per lemma mo-
do pofitum poft 41,compofitum ex quadratis linearsm
w /4 B eft maius compofito ex quadratis linearum u v,
y&:¢5° compofitum ex quadratis linearum « 2,4¢ und
cum eo quodfit bis ex .1 8 eft aquale compofito ex:
quadratis linearumay,y B,una cum eo quod fir bis ex
wy,y B.quiautrunque eft equale quadrarototius linee
a B per 4.2.Ergo quanto compofitum ex qaadratis I~
nearum e« 4,4 & eft maius cipofiro ex quadratis linearis
wy,y Bytanto id quod fit bis ex « v,y & eft maius ¢o quod
fie bis ex « 4,00 8.Quod ipfam quanis fit indemonftra-
bile,modica tamen inductione fir manifeftins.fi duabus
lineis #qualibus propofirss, puta quatnor pedes longis,
ab alterapedes tres abfiuleris, ab altera pedes duos. Re
[iduum eins 4 qua pedes duos abftulifti, eft mains quam
refidunm eius 4 qua pedes tres abftulifti pede uno.qud-
to fcilices maiores erant pedes tres ablati qud pedes duo
ablati. Sed compofitum ex quadratis linearam « 4,48
T
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excedit compofitum ex quadratis linearsim a v,y 6 fi-
perficierationali per lemma pofirum ante hoc theore-
ma.Sunt enim utyaq; compofita rationalia, quia linee
o A, B,funt pofit rationales potentia tantum cimen-
[urabiles fimilizer 5 linea wy,y¢. Ergo etiamid quod
fit bis ex wy,y € exceditid quod it bis ex « ,a¢ fuperfi
cie rationali , cum fint tamé ambo medialia per 22 hu-
ins, quod eft impofSibile per 27.Quod fi linea A ¢ eft
minor linea a y,eadem uia deducitur adidem impofSi-
bile.Non igitur binomium diuiderur abter atque ali-
ter in fa nomina,[ed unico tantum modo. Qui defen-
debant unitatem entis ex opinione Parmenidss, exifti-
manerunt effe quafda lineas infecabiles,de quibus age-
resur hoc theoremate ¢ cateris fequentibus, quam ta
men illorum opinionem Ariftoteles in libello w6yl im-
poor yegpuan,fen quis alins anthor eins opufeuli,falfam
effé arguit, ¢ peruerfe ab illis intellectis hoc theorema,
Quadragefimumtertium Theorema.

Bimediale prius in unico tantum punéto diuiditur
in {ua nomina. - ,

Sit bimediale priuslinea « g,dinifainpuntto yitantli-
net «y,y € fint medialespo P ¢
tentiatantum commenfu~ , N
rabiles;tationale continentes.Dico lineam « g non pof-

Je dinidiin alio puncto quamy in fua nomina. Quodfi
cotradicatar, dinidatur in punélo ajitaut « 8,4 8 fint
mediales potentia tantum commenfurabiles rationale
continétes,Cum igitur tanto differatid quodfit bis ex
- «d

.
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a i g,abeoquod fit bisex ay,yC,quanto differe com-
poficum ex quadratis linearsum a v,y Ca compofito ex
quadratis lincarum « 2,4 ¢,¢5° quodfit bisex ua,84
differat ab eo quod fit bis ex u 5,y C.fuperficie rationals,
funt enim ambo rationalia. Ergo €5 copofiri ex qua-
dratis linearum w v,y  differt a compofio ex quadra-
tis linearum « a,4 8 mediale inquam a mediali (uper-
ficie rationali quod eft impofSibile. Non igieur bimediale
prius aliter arque alicer diuiditur in fua nomina,ergo.
anico ramtummodo. S
- Quadragefimumquartum Theorema.

Bimediale fecundum in unico tantum punéto diui
.ditur in fua nomina. ‘

Sit Bimediale fecundum linea « ¢ diuifain punito yyita ue:

linea v,y € fint mediales poten - o a5 P
tia tantum coméfurabilesme- -

diale continentes. Manifefbis eft
igitur punctamy non fecare to
tam lineam « B bifaria ¢o* -
qualiter,quialinee « y,y 8 non
fiunt longitudine inter Je com- L :
menfurabiles. Dico lineam « g $ N
non poffé diusdi alier quam in pis(Fo v,in fua nomind..
Quodfi contradicatur,dinidatur in puntto asitaut li-
mea « y ne fit eadem,hoc eft ne fit aqualis linea a8, [fed"
ea maior.lines ausé « 8,4 8 fint mediales potentia tan-
tium commenfurabiles mediale continentes per te. Ma-
nifeftum eft primo quadrasa lineari « v,y € effe maiora
‘ Tij
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quadratis linearis a 8,08 per o Sy 8
lemma pofitum ante 4 2. Pro- i

: L £ &8 v
ponatar linea rationalis «2,¢o* _
quadrato lines « ¢ aqualefe- | i
cundum lineisg applicetnr pa- |
rallelogrammum « x.Ex quopa
rallelogrammo detrabatur id _ ‘

S %

quod aquale eft quadratis li-. § o
nearum a v,y ¢, putaparallelogrammum «n.Refiduum
ergo,nempe parallelogrammum 4x ef aquale ei quod
fitbisex avy,yC.Rurfus quadratis lineari e 2,a¢ quce .
[ant minora quadratis lineaium e v,y ¢ aquale detra-
batur parallelogrammum « A Refidunm ergo paralle- -
logrammum u x,ft equale ei 7uod fit bisex af,A 8. Br
quonian quadrasalincarum o v,y € funt medialia, er-
go parallelogrammum x erit etiam mediale , ¢ fecii-
dum lined rational? « g applicatur rationalis. Ef ergo
linea <0 ¢o* incomméfiurabilis longitudine linca s2.Eq-
dem ratione quia parallelogrammum 4 x eft mediale,
(nam id quod eft ei aquale,nempe quod fit bis ex ay,
v & eftmediale.) Ergo linea 0y &t ratonalis- ¢5* in-
commenfurabilis longitudine lineg «2. Et quoniam ;-
nex wyyy € funt mediales potentia tantam commenfu=
rabiles,ergo /thlonsgimdine_ incomméfurabiles.Sed fi-
cut linea « y adlineay g ita quadratii lineg ay adpa-
rallelogrammum ex a v,y 8 per.1.6.ergo quadrasum li
nee «y eft incommenfurabile parallelogrammo ex <y
y &.Sedquadrato linex o i eft commenfurabile compo-,
firum.ex quadratis linearnm ay, v per16.quialines

xYs
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‘wY,y B funt potentiainter [¢ commenfurabiles.paralle-

logrammo uero ex w v,y B eft commenfurabile id quod
firbis ex v,y ¢.Ergo compofitum ex quadrais linearis

“ay,y€ estincommenfurabile eiquod fit bis ex « v,y ¢,
per corollarium a nobis addisum theoremati 14.Sed c&
- pofitoex quadratis linearum « v,y ¢ eft aquale paral-
lelogrammis wx,ei uerd quodfit bis ex v,y 8 et aqua-
e parallelogrammum 6 x. Incommenfurabile &5t ergo
" parallelogrammausm uparallelogrammo o x. quare ¢o°

linea «o,erit incommenfurabilis longitudine line ¢».
fint autem amba rationales.Sunt ergoille lines 4 0,0
rationales potentia tantum commenfurabiles, per lem-
ma pofitii poftrg theorema.Nam eo ipfo Zuod  funt ra-
tionales funt porentia [altem comméfurabiles. Ergoro-
talineavy erit binomii per 36.qux dinifa eft in pun-
&o 0,in fua nomina.Eadem wia demonftrabisar lincas
cu,ur offe rationales potentia tantum commen/irabi-
les.Ergo linea w1 qua eft binomium,in alio atque alio
Imm‘?o nempe O,u,dinidisur in fua nomina quod eft im-
pofSibile per 42.Quod fi quss dicat poffe fieri ut linea« s
it eadem hoc equalis linea urjitaque nibil cifequi im-
pofSibile,neque lineam s 1que eft binomisi dinidi in fua
nomind alio,arqse alio punclo,fed in uno tantum. boc
etiam demonftrabimus,nempe lineam « 0 nd effe eande;
hoc eft aqualem lines uv. Namquadrata linearic a v,
v 6,funs maiora quadratis linearum e 4,4 ¢ per lemma
pofiram poft 41.5ed quadratalinearis « 4,08 fiunt ma-
jora eo quod fit bis ex w A, p,per lemmapofitis poft 39.
Ergomulto maiora funt quadrata lineari avy,y&hoc
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eft illis equale parallelogrammit « u eft maius eo quod
firbisex wa,a 8 hoc e/},quém Famllelogrammum ux,
quod eft aquale ei quodfis bis ex « 4,4 8. Ergo per1.6.
Linea etiam « 4 erit masor quam linea uv.Ergo linea «q
non erit eadem cum linca ur.Quod fi pofuers ab initio
lineam « y. effe minorem linea & g.1dem etiam tunc im-
pofsibile confequetnr,hoc eft lincam « y qua eft binomis
diusdi in fha nomina alio asque alio puntto Non igitur
bimediale fecundum in alio atque alio punéto dinidi-
tur in fua nomina,ergo in uno tantum.

Quadragefimumquintum Theorema.

Linca maijor in unico tantum punéto diuiditur in
{ua nomina. :

Sit lineamaior « 8 dinifa in pun - —
o vitant ay,yp fintporen- * dr . . B
tia incommenfurabiles conficities compofitum ex qua-

dratislinearum v,y C,rationale, contentis uero ex ipfis
parallelogrammum mediale. Dico lineam « & non pof-
Jé diuidiin fua nomina alibi guam in punctoy. Quod fi
contradicatur,dinidatur in pancto a1 fua nomina. Bt
quoniam 7%47)!0\4’1#&” compofitum ex qaadratis li-
nearum o v,y B & compofito ex quadratss linearis a #,
# &,eanto differtid quodfit bis ex « 1,4 g ab eo quodfie
bis ex v b perea que [Cripfimus in demonfbratione
42 theorematis.Sed compofitum ex quadratis lineari
« v,y € excedit compofitum ex guddrati: linearama ,
A&, [uperficie rationali.Sunt enim ambo rationalia.Er
gogrrid quodfit bisex w n,0 B exceder id quod fir bis

€x
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ex ayy B fuperficie rationals, fed illafunt niedialid Er-"
o mediale exceder mediale jicperﬁm raronali, guod
- eftimpofSibile per 27.Nonigitur linea maior digiditur -
aliter arq; aliter in fua nommd,ergo ingno tanti pun=.
&to dinidernr. : -,

Q/adrageﬁmumfextum Thcorema

Linea potens rationale & medlale in umco tantum
pun&o, diuiditurin {fua nomma. ,

Sit lineap porens rationale ¢ me— - AR
diale B, dinifain puntto yita « &y p
utlines x v,y B fint potentia mcommenﬁtmbzle: confi-
cientes Cbmpoﬁmm ex gaadrasis linearhm y,y & me-
diale:id antem qnodtatmemr exa Y,y B rationalé. Di-
colineam & ¢ in alio puncto qguam'y non poffe dinidi in
foasnomina.Quod fi contradicatur, diuidatur inpun-
E80 4,in (ua nomina. Ci igisur quanto dyffert id quod
fir bisex e A B ab eo quodfis bis ex ay,y 3,tam‘o diffe
vat c'ompof stum ex quadrasis linearum ay,y¢ d com~

" -pafito-ex 7zmdr4m linearum o 4,4 8,1d antem quod fit
lm‘ ex ay,y B excedat id guod firbisex w A€, Jfuperfi-
cie, rationali quia utranque eft rationale. Ergo ¢g* com
pofitum ex quadratis lmearum avy,y € excedst compo-
fitum ex quadram linearum.wn,a ¢ fperficte ratio-
nali , cum tamé utrunque illoram fit mediale. Quod eft
zmpoj.?:bzle Non igitur linea potens rationale ¢5' me-~
diale diniditur aliter arque alier in fa nomina. Ergo
diniditur tantum in puncto uno.

Quadragefimumfeptimum Theorema.
\
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Linea potens duo medialia in unico tantum pun-
&o giuiditur in fua nomina, :
Sit linea potens duo medialia « ¢,dinifa in puntto y,itane
. lineewy,y¢ ﬁm porétia in- - 2
commenfurabiles conficien- ! S =
tes compofitam ex quadra< [~ L y
tis linearum o,y 8 media-
le: fimiliter ¢ quod conti-
netur ex ipfis mediale, item
contentum ex ipfis incommé
furabile compofito ex qua-
dratisipfarum «yy 8. Dico $
Lineam « ¢ non poffe diuids in alio puncto qa&m v i
fua nomina. Quod i contradicatar,disidasur n pan-
Choaitautlinean 4 ¢ conficiant ea quelines i)y €.
Sitq; rurfus ex fuppofitione linea ay maior linea 4 8.
Sit autem raionalis linea s 3 fecandum guam ‘f’fl“"‘-;
tur parallelogrammum « u aquale quadratic linearum
o,y C.ci wero quod fitbis ex avy,y 8 #quale applicetnr
A x.Totum ergo parallelogrammum « x eft aquale qua-
drato linea « 8.Rurfus [ecundum eandem lineam o3 ap
}zlicemr aquale 7uadmtit linearum a 8,a B parallelo-
grammum «ARefiduum ergo paraﬂelogmmmii wx eff
aquale refiduo,nempe i quodfit bis ex u a,4.€. Et quo-
niam ex [uppofitione compofitum ex quadratis lineari
« 1,y & eft mediale.Eft ergo parallelogrammii illi aqua-
le, nempe wx: etiam mediale ¢5° fecikdum lineam ratio-
nalem s applicatur.Exgo linea « 4 eftrationalis,es* in-
commen(urabilis longitudine lines 3. Eadem ratione

<
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¢ lineatvefletiamrationalis ¢* incommenfurabilis
longitadime cidem linea « &.Et quoniam compofitam ex -
quadratis linearis ay,y ¢ eft incommenfurabile i quod
Jit bis ex v,y 8(quiapofitam eft effe incommenfurabi-
le ei quod fit femel ex wy,y €. )Ergo parallelogrammum
«x eft incommenfurabile parallelogrammo 4 x . quare -
¢ lincad eftincommenfurabilis lines 41.Sunt autem
s0,0vrasionales.Ergo funt rasionales potentia tantum
commenfurabiles. ergo linea «1 oft binomium per 36,
¢ diuifain puntto o,in fua nomina. Similiter demon--
Srrabimus eandem lineam sy diuidi inpuncto u in fua
nomina: neceftlineas s linee ur eadem, hoc eft aqua-
lis,ut probatnm eftinfine demonfbrationis 44.Ergo bi-
nomiuma:lthi atque alibi diniditur-in fua nomina,
quod eft impofsibile per 42.Non sgitur linea potens duo
medialia dinidstnr alibi asque alibi in fua nomina. Er-
goinpuntto uno tantum diniduur, - -

Termini fecund; foue definitiones [ecundee.
Propofisalinea rationali,¢s* binomio diuifo in fia nomi=
nacuis binomif mains nomen,id eft maior porsio pof°
St plufguam minus nomen quadrato lines fibi,maiori
inquam nomini commenfurabilis longitudine.

 Siquidem maius nomen fuerit commenfurabile longitud;

ne propofire linex ratienali,uocetur tota linea Bino-
mium primum.

Si uero minus nomen,id eft minor portiobinomij fuerit. c&
menfurabile longitudine propofice linea rationaliuo-
cetsir tota linea Binomium fecandum. ]

Si wero neutrum nomen fucrit commenfurabile longitn-
. v - Vi
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dine propofita line rationali,wocesur binomii tértii,

Rurfus fi mains nomen pofSie pluleui minus nomen qua-

“drato hineafibi incommenfurabilis longitudine, fiqui-
dem maius nomen éft comenfur abile logitndine propofi-
teelinee rationaliuocetur tota linea binomis quartum.

Si wero minws nomen fueric "commenﬁ;raéile longimdinc
linew rationali, nocerur binomiums quintam. ..~ -

Si uero neutrum nomen fuerit longitudine commenfura-
bile linex rationali,noceturilla onomium fextum.

Hic nibil dicitur de lieis illis quarii ambe poreiones funt
longitudine commenfurabiles propofiré ines rationa-
li,quia line tales non funs binomia,csm [cilicerslls co
ponantur ex duabus rasionalibus potensia tantum cb'-
menfurabilibus,ut eft in 36 Linea wero quarum ambee
portiones /(}m'lbngimdine commenfurabiles propofire
linex rationali non funt binomia, quia portiones talis
linearum ¢ffent inter f¢ quoque longirzdine .comimen(s
rabilesper 12 huius Evgo non effent quales. requiriitur
ad compofitionem binomij. Pratérea linea tales nief~ -
fent irrationales [ed rationales,quia [unt comméfira-
biles fingulis partibus (¢ componétibus per 16.Ergo efe
fent rationales quia comlzonentes ¢ffent rationales. o
 Quadragefimumodtauum Theorema. - -

Reperire binomium primum. .
Praponantur numeri duo a v,y € tales ur compofiens exip. .
fis totus w B ad alterum ex yfdénempey habeat pro-
portionem qud numerus quadratus ad numeri qua-
dratwm:ad alterum wero.« vy idem « € proportioné eam
T ne
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ne rerinedt quam numerys S, og g
quadrdtm'adnumerii qua- {f ow
dratum,qualss eff numerns 00—

7144617‘4&1{& diuiﬁb His ¢ qua o PR Cpndu sl 8
-dratum eg* nen quadrarii;inguit Campahnus theoré~

-mate 17.5it autem linea rationalss 2.eig; comméfura-

bilis bkgitudine fit (imw s Gvationalis eft ergo lines W

Fidt duté ficus numerss w.adnumevimwy,isdqad-

dratum lineas? ad quadrvatam alterins linex qué fit
Quperlemma sepsficam anobispoft 6 tbeoreiréq’.—Brgo
giadrarumjinee v ad ymg{mi“{i»ex'é ¥ proportionté

aherquam nwmerus ad numeri. Quarkills qim'dfé- ‘
ta funt commenfurabilia per's Eff anten linea « 3 ra-
tionalis, éi‘go’-lima‘z.ﬁ erivériam rationalis Bt quoniam
Rutizey 45:C i d4Q RAMEIAN ot O babesproporéonem

 quam nwmerus quadrans ad aumernm gaadrxtum,

neque etiam 7u4dmm_m Iir;ex %4 4d‘ g@drthum linee -
2uhabebit proportionens ‘quit m)merm ‘guadratss ad”
numerum quadratum.incommenfirabilis eft ergo lon~"
gitudinelinea 2 lineay n.‘_ErgofilIze linew « 3,0 funt va
tionalgs potentia tantum’ commenfurabiles. Ergo~fota
linea <weft binominm per 36:Dico pracerea eandenmr I
neam efJe binomium prinsum.Nam gum fit ficus nuines
74t G w ad numeram «,isa guadraviélinee  tad-qia-
dratum linea ¢ u.fird; namerns ¢ u maior numevs a y3
mains quoy; erit quadrarum linee \3 quadrato linea
:ét._-Sénmgitar ?ﬂddra-tb' linew (;aequd’lid. fgﬂgdra talis
mearumn{n,0 (quagiomoderieptriantur.doces I
pafirii poft14. ) Et cumﬁtﬁc;m numerss pwad ninier
T V iy
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ay.ita quadratum linee vy — %, .,
ad quadratii lineg 3a Perf—o. . § n u
euerfam ergo praportionem .0 ,
Sicut numerus Ceadnume-a. - onil gyl

THm By, ita quadrasum lineg « ad Znadmmm linee
0.Sed numerns w B ad numeram wyhabet proportioné
quam numerus quadrarns ad numerum quadratum,

Ergo quadratum lineas ad quadratum lines  haber

. etidm proportionem quam numerss quadratus ad nw-
merum quadratum.Ergo lineavl eriz longitudine cons

- menfarabilislinea d,per 9:ergo linea v plus potest g
linealn quadrarolines fibi commenfurabilis longizudi
me.Sunt autem lineg  Ln rationales potentiatantam
.commenfurabiles.eftg; linea + { longitndine comenfura-
bilis linea rationali a.ergolinea s cft binomii primi,

Quadragefimumnonum Theorema.

' \ ) U S T IR R

Reperire binomium .'\I"cAcgndqm‘.. PR e

. . . .- n c 4 . -
Proponantur numeri dwo avy,y Goarreerens g fR

tales ut compofitws ex ipfis to- . & :
Fl(o‘-gﬁddfy]lﬂ[loﬂtaﬂembd ST

24t GHAM NEMETRS quadra- * . !
tus ad namerum quadratum: —

ady a uerd proportionemeam ne-habear quam. nisme-=
ris quadratus adnumeri - quadratum,ut dictam eft in
proximo theoremate. €5 proponatar linea vationals
#,¢ lineg A fic comenfurabilis longitudine linea 2u.ra
tionalss eft ergo linea tu.Fiat anuté ficut numerns yoad
numerum « B, itd quadrasum linca tn ad quadratum

- - alterins
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aleering linee qua fic 2 Ergocommenfurabile eft qua-
dratum linea In linex 3.efkengo ravionalss etiam li-
nead . Ee quoniam numerus o ad sumerum ' « g non
habet proportionem quam quadratus ad quadratum:
neque ctiam quadratum ince {nad guadratum ha
erit proportioné quam quadrarus numersus ad gua-

. dratam Ergo linea L weftincommenurabilis longitud;
| . melineagsperg. ergo linet Qu,2« funt rationales poté-
-tia tantnm comméfurabiles. ergo lmea vueft binomii.
. Dito preeterea eandem cffé binemiun fecundum. Cum
 enim per contrariam fixe dieas conuerfam proportio-
tionem [it ficut nAmErHS « C 4& numerums wy, ita qld~
dratum linees? adquadratumlines {n.maior autem
eft numerss « C,numero  y.mains etiam erit quadrati
linea <3 quadrato linee ¢x.Sint quadrato linee <3 2
qualia quadrasa lineaynm tu,0,we difhum eft in proxi-
:mo thearemate.Per éucrfam ergo proportioné ficwt nu
" -merus « Rad numerum B y,ita quadratam linet t ad
-;Zaadram line 0.Sed wumerns « C-ad numeri 8 yha
et proportionem guem numerns guadratus ad sume
rum quadratum.Evgo quadrasii lineet ad quadrarii
linea s proportionem habet quam quadratus numerus
ad quadratum. ergo linca <2 erit commenfurabilis lon
gitudinelinex b,per 9.Quare inea L plus poreftquam
lincagnquadrato lines fibi commenfurabilis longity-
dine.Sed lineatn que eft minus nomen,eft commen(i -
rabulis longitudnt propofica linea rarionals aper by
pothefin. Ergo lineasweftbinomium fecundum.
. Quinquagefimum Theorema.

S e o

N
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Reperire binomium tertium. -
Prapondtur numeriduons,. . . .

w6 seales we cipofirusex & R ﬁ
Apfis,tatws aBad name- ¢
\THm &y proportionem bha £ . 2 LI A
-beas quinumerus qua- o . o Lo

dratus ad Zuadmtum,ad numeri derd oy proportio-
-nem ne habear quam numerns quadratns ad quadra-
tim.Proponasur.auté ¢ alis nwmerns fine quadra-

2u5,fue non quadratws ,qui fie a,q%i ad fingulos « Booy
proportionemnon babeat-quam namerss quadratns
-ad qnd’zlnamn;'Pmpondtérf;"lineu rarionalis « ¢ fiat
ficurnnmerus 2 adniumeriom v 5,54 guadeaswm lines
vad quadvatum {x. Commenfurabile eft ergo. quadya-

tumlinee’ quadrato lineazn.Sed linea « eft ragionalis:

rationalis eyl'er;g'a"lim‘t m@‘!qum'iamnkmrmfm‘ ad

numerim ¢ proportionem nonhabérgaam numerss

quadratus ad quadraram,neque etiamquadratum li-

wieavadquadratum linea nproportioncnseam: habet

quam quadratus numerws adquadracamiclt-ergo. li-
neas incomenfurabilis longitudine linex 2u.Rtsrfus fiat

ficut.-numerss «f adnumernm o.y,ita quadratum ls-
nes v ad quadratumlinée wi. Commenfurabile erge

¢ft quadrarum linea In quadratolinee' 0.Sed lineagx

eft rationaly. evgolinea w4 evit erid rationalis. Ez quo-

Hiam UIREr 45 & B-AdTUMErnm Wy proportionem non

habet qaam.quadrarus namerns ad quadratum,neq

etiam quadratamlinea u ad quadratis linee «8 pro-

portionem baberquam quadrasus wumerns ad qua-
dratum.
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dratum Eftergo lincan longitudine incommenfirabi
lislineew 0.ergo linea o funt rationales potétia tan
eum comméfurabiles. toraergo lineats erit binomii. ..
Dico prasereaillam effé binomium tertium. Cum enim
Jit ficat numerus A ad numeram « B, ita quadratum li
ne s ad quadratii linex {n.Sicat ero numerss « 8 ad
numerum vy, ita quadratum linee Inad quadrarum
linexn 0.Per 2quam ergo proportionem ficur numerus
A ad numeram « y,ita quadratum linea s ad quadrati
lineast.Sedmamerus a adnumeri « v nonhabee pro-
portionem quam. numerus Zu}tdmm' ad quadratum.
Ergo quadratum linex «nd habet proportioné ad qua-
dratic linean b quam quadratus numerss ad quadra-
tum.cft ergo lineas longitudine incommenfurabilis li-
nea b per 9.Er quoniam cft ficue numerns a s adny-
merum wy,itaquadratum lineen ad quadratum li-
nea nd.Ergo quadratswmlinea s cft mains quadrasolli
nex . fint ergo quadratalineadn equalia quadrata
linearumn t:x. Per ewerfam ergo proportioné ficut ns-
merus a § ad numerum & y,ita quadratum ines 2n ad

adratum lines x.Sed numerns «€ ad numerum £y

abes propertionem qud quadracus numerns ad qua-
dratum. ergo ¢o* quadratum linez s.ad quadratum
lineax habebit proportionem quam numerss quadra-
tus ad quadratum. ergolinea ¢ eff longitudine com-
menfurabilis linea x. ergo linea tx plus poteft quam. li-
ned u 0 quadratolines fibi longitudine commenfurabi-
kis. Sunt autem linea gu,n b rationales potentia tantum
commenfurabiles: ¢ neutra est commenfurabilis lon-
« 7 x
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gitudine linexErgo linea 20 et binomium tertinm,
- Quinquagefimumprimum Theorema. o

RéPerigc‘bino‘rriiu;h_q'uartur__n, e e

Pro_ponamur-numeriduouy,».,;..;..:. R O
y Ctales utcopofitusext ip- - . & o
fis nempe wad neytrisea- ;- we g
rum habeat proportionem ' T . o
quam numerws quadrasus —

ad quadrasii(qualis eft omnis namerne quadyatus ad
duos numeros non quadratos [¢ minores ipfum conipo-
nentes. ) Sit aurem linearationalss 2,¢0 lines a fit com
méfurabilis longitudine linea «2. eftergo rationalss +2.
Sitg; ficat numerus 8 « ad numerim & v, ita quadratii
linea « ad quadracii linea . ergo quadratum linee
«t eft commenfurabile quadrato linea 2n.Eft ergo linea
tx rationalis Et quoniam numerws £ wad numerii &y
proportionem ni habet quam quadratus numerws ad
quadratum:neque quadratam linex sl ad guadratum
linea ¢ nhabebit proportionem quam quadratns nume
15 ad unmeram.quadratum. ergo linea 2 eft longitu
dine incommenfurabilis linea {4.Ergo linee« 3,0x funt
vationales potentia tantum commenfurabiles, quare ro
24 lineas weff binomium Dico praterea eam effe birio=
minm quartum.Cum enim it ficut numerns B « ad nw
merum a y,ita quadratam linee « ad quadratum li-
nee  n:eft antem nismexus B« masor numero wv. Erge
quadratum linea erit mains quadrato linea Qu.Sint
ergo quadrarolineas aqualia quadrata lineari Q8.
: ‘ Per

- —
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Per eucrfam ergo proportionem ficut numerss g « ad
numerum G y,ita quadratum linea «{ ad Guadratum
linex 0.Sed numerus ¢« ad numerum €y proportionem
non haber quam quadratus numerws ai guadratum,
igitur neque quadratii linea «2 ad quadratumlines o
.babebit proportionem quam quadratns numerns ad
quadratum wumeram. Eftergo lined « ¢ incommenffi-
rabilis longitudine linee 0. ergolinea g plus poteft qui
linealnguadrato lineafibi incommenfurabilis longitu
- dine. Suwt ameem lines 4 nrationales potentia tanti
commen{arabiles,eftg; linea s lines rarionali # csmé-
-furabilss sgitudine. Exgo linea x eft binomisi quarsh.
, qunquagcﬁ\m‘umfccundqm Theotexna.“ B

Reperire binomium quintutn, -

Propondtur numeri dwowy, .. ... ey e B

A£G talesue torus wCadfip. 1 v gn oL

c . e '—‘”‘—b——*—-'—-'——‘l\ -
gulos wp, B proporsiont -,y g,
£am ne /ktéc’dt 7”4 7”4- . 0‘ A
&‘aﬂ“,:num@m dd;q“_ RERUIE ‘\ v—-——-——ff\ LU J1

dratiom; ficur in proximo theoremate Bt fit lineaatio-
nalis a:linea antem 4 fit commenfurabilis longitudine
{meagw.Eff ergo linea e vationalis:firg; ficut numerns
yuad namersme,ita quadratiilinte tn ad quidra-
tamlinesd e‘.‘ergo quadratum lineg in eft commenfi-
rabie quadrato linea tv.Eftergo eriam linea 21 ratio-
nalis Et quoniam vumerts u y ad mumerum.« 8 nf ha-
bet proportionem quam numerus quadratus ad qua-
dmmm,negue etiamguadmtum lineg2n ad'?uadr:;j E
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“tumlineals habebitpro- w................. y i B
portionem qud numerws |«
quadrasus ad-quadratiie - o0 5 i€ .,
Ergo-lir_zece gw, funt lon. R
gitudine incommen(urabi. - .
les. ergo linea L,k « fumt rationales potentiatantum ci
menfurabiles. ergo tora linea o n eft binomisi. Dico pre-
terea eam effe binomium quintum.Cum enim fit ficut
numerns .y ad numerum « B,ita quadratum linee tu
ad quadratum linee «: Per conuerfam ergo propor~
tionem ficus numerus € wad numerum o y,ita quadra-
tumlinee g ad quadratum linea . Eftergo quadra-
tum linea Q mains quadratolinea Q. Sint ergo quas

drato linee st equalia quadrata linearii tn9. Per euer

Jam ergo proportionem ficut numerns € wad numernm
Bysitaquadrasum linex 2 4d quadratumlines 1.Sed
numerns 5 « ad numerum By vionbabet proportionens
quarh numerns quadratus ad quadratum.Ergo weque
quadratum lineas L ad quadratii linex o, habebit pro-
portionem quam quadratus numérus ad guadratum.
Effergo linea s longisuding incomméfurabilis linea s,
.ergolineals plus poreft quam linea paquadrato lines
fibi longitudine incomapenfurabilis. Sunt autem linex
Qsgurationgles posentia tantum commenfurabiles,¢
lineaQn minus nomen e_ﬁ,commenﬁ;mbi]c» longitudine
linea rationali 4. Evgo linea « weft binomium quintum:.

T Q;ilthuagcﬁmmngertium'Thc0rcma, .
Reperire binomium fextum. - ,
R ) P"ro[onalmtr

.
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Propenantur numeri duo ayy  a-sreeece g wierb
y Bales,uttorns w B adfin- & oevieiieiiniiiiiins
los ay,y € proportioné e £ 2
i:éeatquam quadratusnu 3 6 . r w8
merus ad quadrati. Siresiac ~ x___ €, ‘

. ¢ alius numerns a,quique ad fingnlos « ¢, ynon ha
_ bear proportionem quam quadratus numerus ad qua-

dratum.Sitg; linearationalis fit etiam ficut nymerns
Aadnumerum Cw,ita quadraram lines s ad quadracis

, linea yn.Ergo linea « erit potentia commenfurabilis li-

mex {u.cft autemrationalis linea w.ergo ¢o linex L n erit
rationalis. Et quoniam numerns Aad numeris u & nom
haber proportioné quam numerus quadrasus ad qua-
drasum:nequc etiam quddratum linees.ad quadratic

. linea ywhabebis proportionem qua numerss quadra-
tus ad quadratum.Eft exgo linea « longitudine incons-
‘menfurabilis linea In.Rurfis fiat ficus numersus o ad

numerum o y,ita quadratum linezta ad quadratum li

neand.Ergo quadrarailla funt commenfurabilia. Sed
quadratum lines ix et rationale:eft ergo etid quadra-

‘tum linex v ¢ rationale, Ergo¢o linea no rationalis.Er

Zuoniam numerus  « ad numerum ay proportioné no

babet quam numerus quadratus ad quadratum:neq;
quadratum linee tn ad quadratam lineax ¢ propor-

tionem habebit quam quadmtm numerus ad quadra-

tum Ef ergo linea ¢ u longitudine incommenfurabilis i

neanl. ergo linea Lund funt rationales potentia tanti

commenfurabiles. ergo totalinea 8 erit binomtium.Di

copratereacam effe binomium [extum.Cum enim it
) S - X
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Jficus numerws 4 ad numerie  w-roeen T - B
£ a,ita quadratﬁ linee vad &--oovevvevre SETRLE
guadramm linea nEf an- e

v d T -2 R0 8
tem ficat namerns B « ad N > = .
merumay,ita quadrarii li- . X *

- mex {nad quadratum linex v 0. Der aquam ergo propor
tionem ficut numerss A ad numernm-« v, ita 7u4dra"tt'4’
lineasad quadratum linee w9.Sed numerns 24d nx-
merum ay non habet proportionem quam quadratns
-numerus ad quadratum : neq; etiam quadratii fimee «
ad quadratum linea 8 habebit proportionem quinn-
merus quadratus ad quadrasii. Ergolinea « eft longi-
tadine incommenfurabiles linean 8.Sedmodo probati
-eft lineam 2 w effe etriam longitudine incomméfurabilem
linexv.Ergo ambelinee Lu,n0 funt incommenfurabi-
les longitudine linea «.Et quoniam eft ficut numerns ¢w
ad numernm ay,ita quadratum linea3n ad quadrati
lineawb.maius eft ergo quadratii linee In quadrato lr-
nexn.Sint ergo quadraro linea ¢n xqaalz}z quadrara
dinearum ,x.Ergo per euerfam proportionem ficat ny
merus €« ad numerum Cy,ita quadratum linea n ad
quadratum lineg x.Sed numerus B« ad- numerum ¢y
non habet proportionem quam numerus quadratus ad
quadratum. ergoneq; quadratii lineadn adquadyia-
sum linee x habebit proportioné quam numerns qua-
dratus ad quadratii. Ergo lineaQ w, eff longitudinein-
commenfurabilis inea x. ergolinealn poteftplufgiiam
lineand quadrato linex fibi longitudine incommenfu-
rabilis.Sunt. autem line 3u 8 rationales potétia tan-
tum
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tum commenfurabiles,¢o" amba lineq 2w, 8 incommé-
furabiles longirudine linea rationali 2.Ergo tota linea
24 eftbinominm fextam. . »
Lemma. :

Si linea reta [ecetnr in partes duas quocunque modo pa.
rallelogrammum rectangulum contentum ex fetioni—
bus ambabus eft medium proportionaliter inter qua-

~ dratafechonum. Et parallelogrammum reétangulum
contentum ex tota linea ¢o* altera feftione eft medium

- proportionaliter inter quadratis totins linea ¢ qua-
drasum dilz [echonis . Sint duo » — 3 — -
wadrara « 8,8y, ita collocata we | - ,
Z’nm A6,C 1 fint ineademre@ali- (TR
mea.Erunt ergo ¢o linez ¢ 8,8xin
eademrelta linea per 14.1. Com-
Plearnr ergo parallelogramii « v. S .
Dicoparallelogrammum reflangulum ¢gcutin lem-
mate.Imprimis parallelogrammum a y eft quadrarum,
quialineaa B eft aqualis inext £:linea uero g+ linea
pu.toracrgo linea aveft aqualis totilinee tv.Sed linea

o eft aqualis utrique yx,0 elineasrem {u eff aqualis
Htrique ax,0y per 34.1. ergo utraque linearumao,x y.
eft aqualis wrrique ax,8 y.Ergo parallelogrammam «
eft equilarerum. Eft etiam reitangulum per 29.1.ergo
parallelogrammum uy eft quadratum. Et quoniam St

Jicut lineal g ad lineam & n,italinea 4 ¢ adlineam ¢,
Sed ficut linea s-adlineam¢ v ita parallelogrammum

« 8,qu0d eft guadratii lineg #¢,ad parallelogrammis
Auper1.6.Sicut autem linead g ad lineam ¢, ita pa-.

L .

-
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rallelogrammam ax ad paralle- » 4

logrammii 8y, quod eft quadra- .
ti linea ¢ per 1.6.Ergoficut qua- “[ B
dratam « € ad parallelogmmmii
awita parallelogrammum ax ad
0 -

quadratic g y.Ergo parallelogram 4 -
-mum An eft medium proportionaliter inser quadrata
« ¢, v.Dico pratereaparallelogrammum avy effé me- -
dium proportionalier inter quadrata wvy,8 v.Cum e=
mim fit ficut linea w A ad lineam Axjitalinea xx adli-
neamy.fingule.enim funt fingulis aquales.Per com-
pofitam ergo proportionem que probatur per18.s,fi-
cut lineawx adlineamx a,ita linea xyadlinedny. Sed
ficut linea « x ad lineam x #ita uadratum linee ux,
quod eft quadratum « v,ad pamZeIogmmmum exex,
x &,hoc eft parallelogrammum a y per- 1.6. Sicut antem
Iinea xy adlineam wy,itaparallelogrammum ay ad
quadratum linea n v,quod cff quadratum By.Sicut er-
g0 quadratum « y ad pamllelogmmmum Avyitaparal
lelogrammum ay ad quadratum 8. Ergo parallelo-
grammum Ay eft medium proportionaliter inter qua-
drata « v, v.q40d demonfirandum eras. ~
Lemma. -

Quafunt media proportionaliter inter eadé aut aqualia
Juns,ipfa quoque inter [¢ #qualia.Sint tres magnitudi-
nes uC,y.Sitque ficut « adéyira ady. fit fimiliter ficut
eadé magnitudo e ad A,it4 had eandé magnitudiné’y,
Dico g,/ ¢fJe inter [e aqualia.Nam proportio « ad y eft
proportio duplicata ipfins w ad ¢ per diffinitioné, fimi-

liter
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liter proportio eade zp— '
Jius wad vy, eft proportio
duplicataipfius « ad 4 .
per eandé dyffinitioné.
[ed quornm aqualiter —
multiplicia funt aqua-
lig,aut eadéipfa quogs
Jans aqualm. Ergo fi-
cuta ad B,ita « ad #:

_ergoper 9.5.8,0.funt inter ¢ equalia. 1d.fi fuerine a-
lie magnitudines aquales ipfis w,y putas, inter qua
Jiemedia proportionalis magnitudo a. :

Q_mquaocﬁmumquartum Theorema.

Nie|a

N{®la

ety |

Al

S
[

Si fupcrﬁcles contenta fuerit exrationali & bino<
miq, anb,lmca quz illam. fupcrﬁcxc potcﬁ:,
irrationalis que binomium uocatur.

Sujze;ﬁae: enim, « B yd,.cotinea-
tur ex linea rationaliwp ¢ . lal ¢ |3 8.
binomio primo linea wa.Dico | . [ | | |
lineam qua fuperficiem ey po- | B
teft effé irrationalé sllam que | e
wocatur binomium. Cum enim
linea « & fit binomium ]mmu, h T E A
diuidatur in [ua nomina in pit '
o, fieg; mains nomen ., confbat lineds «s, s 4 effe ra-
tionales potentia tantwm commenfurabiles, ¢ lineam
ws plus poffe.quam linea« 2 quadrato lines fibi cimen-

ﬁralnlu longzmdme,e‘y lineam .+ effé longzmdme ¢~
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menfurabilem linez propofire o
rationali « 6. Digidatur linea ,|  , |« ¢ |3 &
v 4 bifariam, ¢ aqaaliter in
puntto 3. Er quoniam linea a«. |
plus poreft quamlinea s aqua- |
drato lines fibi longitudine co- |
menfurabils, [i quarte parti
quadrati linee minoris, hoc eft
uadratolinea ] #quale [ecundum maioré lined,nem-
pe asapplicetur deficiés figura quadrara dinider lined
matorem, nempe « vin partes inter f¢lon tudine com-
‘menfurabiles, per fecundam partem 18 hauins.applice-
tur ergo feckdum lineam s equale quadrarolinea «2
parallelogrammum ex anuiErgolinea ax eft longitu
dine commenfurabils line# «x.Ducantur per punila
n alternsrilinearum o g, ay parallelen b5 x,0 2 per
" 3r1.¢y parallelogrammo « 0 quale quadratum con-
Struatur ov:parallelogrammo ue- '
70 wx, fit equale quadratum v, . |
&7 ita defcribarur , utlineapyfie pl vl ¢

in eadem rectalinea cum v§.fune
ergoineadére(ta linea linee gv,
v 0,7 compleatur parallelogram - | -
mum s 7. Ergo parallelogrammi - °
o xeff quadratum per eaque dicta funt in demonflra-
tione lemmatis penultimi. Et quoniam farallelogram~
mum exawnseft equale guadrato linea<3: Ef igitur
fient linea wnadlimeam « ,iralinea « 3 adlined ne per
17.6.Ergo per 1.6. ficut parallelogrammum « 8 ad pa-
o ' rallelo-

0ox > 7

-r‘ B <«
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rallelogrammum s a,ita pdrullelogrdmmm)'z tAad pa‘- ‘
rallelogrammum x v.Ergo paraﬂelql%‘rammﬁ A et me-
dinm proportionalzer meer parallelogramma u d,x .
Sed parallelogrammum «v eft équale quadrato s1.pa
rallelogrammum uerd ux eft 2quale quadrato r=.Ergo
quadratorum s v, medis proportionale efts hquorii
quadrdtorumer,y = me dium quoque proportionaliter
eft parallelogrammum ue per lemma penultimi.ergo
weeft aquale parallelogrammo «A per lemma proxi-
mum antehoc theorema.Sed parallelogrammis v ¢ eft
aquale parallelogrammo o £ per 43.1.parallelogram-
mum uerd « A eft equale parallelogrammo 2. Totit er«
go parallelogrammum vy eft equale duobus parallelo-

grammis u g0 f inter f¢ aqualibws.Sed parallelogram-
ma wynx funt aqualia quadratis « v,vw.totum ergopa
rallelogrammum « v eft aquale toti quadrato « =, hoc
¢ft quadrato lines uf. Ergo linea u poreft parallelo-
grammum avy. dicolineam u § effe binomiii. Cum enim
linea « it longirndine commenfurabilis linea x«.ergo
linea tota «eft commenfurabils longitudine utrique
«x,us per 16.Sed per fuppofitionem linea o« eft longity-
dine commenfurabilis linet « Bergo ¢o° ntragne wuns
 eft commenfurabilis longitudine linee « & per 12.¢ft an
tem lineaw g racionalis: rationalis eft ergo utraque ax,
vo.Ef ergoutriiq; parallelogrammum o8 x ‘rationale
per 20.Ergo ¢ parallelogrammum w 4 érit commen(n
rabile Pamll;lﬁg-rimo wx.ergo ¢ qua funt illis #qua-
la,nempe quadrata sy x quz funt quadrasa lineari -
kv funtrationalia g commenfurabilia. Bt quomd
SR Y ’]
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Iine'fz s eji per poﬁtiq'rferft longi- - ) w
tudineincomenfurabilislinez « 4, T .
fed lineanslinexun eftcommen- w - v :ix

[urabilis,ut modo probatum efi:li
nea autem s A eft commenfurabi-
lis linex « £. Ergo per corollarii 4
 mobis pofitum poft 14.limea an,eit c .' .
incommenfurabilis longitudine inea <. Quare ¢ pa-
rallelogrammum « § parallelogrammo « & eft incomen-
Jurabile.Ergo ¢g* quadratii o v eft incommenfurabile
fmrallelogré’mo 1, qaia per pofitionem parallelogra-
mum b cft 2quale quadrato s v: ¢ parallelogrimum
vAprobatum eft equale parallelogrammo ¢ .Sed ficut
quadratumer, adparallelogrammum p ¢, ita linea o0
ad lineamr g per 1.6. ergo per 10 linea o veft incommé-
furabilislineeve. eft antem linea or aqualis lineauy: li
nea autem g linear£. eft ergo incommenfurabilis linea
w1 linea s §. Modo antem probatum. cft quadrata am-
barum linearum prv ¢ effe ravionalia ¢ commenfi-
rabilia. Ergo lines ur,» § fint rationales posétia tantii
commenfurabiles.ergo linea u £ eft binominm, €2 porefe
parallelogrammum y.quod demonfirandumerar. -,

Quinquagefimumquintum Theorema.

Sifuperficies contenta fuerit ex linea rationali &
binomio fecundo,linea potens illam fuperficiem
eft irrationalis quz bimediale primum uocatur.

Superficies enimyu ¢ y &, contineasur ex rationali 8 ¢o*
binomio fecundo,qua fit linea « & Dico lineam qu e [4-

Lo - perficiem

St T
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erfici¢ay potefheffe bi- o -
‘{r;e‘idle ;;i]:nﬁ.ﬁ Cg;nim * o] ¢ | &
linea w pfit binomiumfe- |
ciidum , dinidatur in fua
nomina in pislo s, itaut
mains nomen fit « s.ergo '
lineg wsss & funt rasiona B .8t A p
dés tantum potentia commenfurabiles, ¢y linea « ¢ po-
teft plus quam lineas aquadrato linea fibi longitudine
commenfurabilis, ¢ minsus nomen nempe « & eft com-
menfurabile longitndine linea « €.Secerur linea « abifs
riam ¢ aqualiter in punco 2,¢5° quadrato lines «2
aquale fecundum lineam « « applicesur parallelogram
mum deficiens figura quadrata , quod parallelogram-
mumfir ex lineis wn,ue.Ergo linea av, eft longitudine c&
wmenfurabilis lmean: ¢ per punita w2 ducantar pa-
rallele lincis « ¢, a v, linet v 8, s x,2 A Ez parallelogramo
w8 equale quadrarum conflruatur « v. parallelogram-.
mo uerown,equale quadrarum fimliter coftruatury s,
€7 itacomponantur utlinea v, ¢ linea v £ conficiane
unamlineam rellam. ergo ¢o* linet ov,r g cificiunt una
¢ eandem lineam,¢o* compleasur quadratii « =. Con
St ex bis qua demiftrata funt in proximo theoremate
parallelogrammum v ¢ effe proporionalirer mediis in-
ter quadratacr,w, €5 2quale parallelogrd’mo« LA T
kineam u £ pofSe faperficié « v.Modo [upereft ut demon-
emus lineam u £ effe bimediale primum : quonia li-
nea aseft longitudine incommenfurabilis lines « 4, ¢9
linea. s & eft commenfurabilis bongitydine linez a. ff
B Y i
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ergolineawlongitudine o
incommenfurabilis linee 7| |8 &

« g per 14. Et quoniamli |
nea aneft commenfirabi
lis l5gitudine lines ns.eft
ergo tora linea « « logitu-

dine commenfurabilisli- B CEE T
nea utrique wnm per16.¢ft anté linea o o rationalis,er-
go utraque auu srationalis. Et quoniam linea «« eft
longitudine incomméfurabilis ines « 8. ¢ft autem linea
s commenfurabilis longitudine utrigue an,us, ergo li-
nex wny s funt longitudine incomenfurabiles linee «e.
ergo line « C;un,ns funt rationales potentia tantum co
menfurabiles. Quare nirunque parallelogrammis « o0
xeft mediale per 22. quare triique quadratums v,1w,
eft etiamediale,ergo linet uyv§,funt mediales. Ex quo-

nidlineawn eft longitndinecomé ,  , »
[furabils line us,comméfurabile T
eft parallelogrimii « s parallelo- 2 N

immmo nxper 1.6.¢5* 10 huius,
oceft quadratum =1 quadrato
v®, hoc et quadratum linegur, y
quddrato linea £, quare linex
wryf funt potentia comenfurabiles.Et quonidlined ax
eftlongitudine inciméfarabilis line « a.fedlinea as eft
longi;udine‘cb’mé]i;rabilk linee awlineaneroaeftlo-
gitudine commenfurabilis linex« 3.¢ft ergo linea wuin-
commenfurabulis longitudine linee <2 per cgrolldrium
14 theorematis.Quare ¢ parallelogrammis «4 eft in-
commen-

]
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commenfurabile parallelogrammo i, hoc eft g4adra-
ttm s 1 parallelogramo u g,hoc eft linea o1 lines v¢, hoc
eftlincanrlines ¢ eft longitudine incommenfarabilss.
Ergolinet ur,v § funt potentia tantum commenfurabi-
les.Sed modo probatii eft eafdem effe mediales, ergo Ii-
neg vy § fant mediales potentia tantum commen/i~
rabiles.Dico praterea eas continere fuperficiem ratio-
' nalem. Cum enim linea « £ fit longitudine cimenfura-
bilis utrique « g0 LEff ergo linea 3 longitudine com-
menfurabilis linee «x qua eft equalisline « ¢.Eft anté’
utraque lineas 3,vx rationalis.ergo parallelogrammii
«A eft rationale per 20 buins,hoc eft ei aquale paralle-
logrammum p¢.Sed parallelogrammum ¢ eft conten-
tum ex lineis uryr £. Ergo per37 linea u £ eft bimediale
primum quod demonftrandum eras. L
“Quinquagefimumfextum Theorema. .

Si fupcrﬁcics contineatur ex rationali & binomio-
tertio, linea qu illam fuperficiem poteft, eft ir-
rationalis que dicitur bimediale fecundum.

Superficies enim « By & contineatur ex rationali « g ¢'7*
binomio tertio linea « A,que fit dinifain fua nominain
untto s, quorum maius nomen fit linea «+. Dico lines
gu;potqﬂ fuperficiem « yeffé irrationalem wocata bi-
mediale [ecundum.Sit enim eadem confiruclio figura-
rum que in proximis theoremaribus. Quoniam linea
« A eft binomium tersiii lines w5 4 funt rationales po-
sentia tantum comméfurabiles , &5 linea u v plus poreft -
quamlinea « A quadrato linex fibi longitudine com-
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. méfurabilis , ¢y newrra lineari :
asud eftlongitudinecomméfu- | . |v| s 8 &
rabilis linex « 8.Sicut in [upe-
rioribus eft demonftrati,ira hic
demonftrari porestlined g pof-
ﬁ’ /kperﬁcié' 7,7 lineas urp§ :
e[Jé mediales potentia tanti ci- € & © N
menfurabiles,itaque lineamuf 7 — %
effe compofitd ex lineis mediali- ;
bus potentia tantum commenfs
ralibus Reftar demonftrandum
eandem lineam p g effe bimedia-
le ﬁmndum, quoniam linea « A ,
eft longitudine incomméfurabilis line « 8,hoc et lines
«x. fed linea s aeSt comméfurabilss ligitadine linea .
Eft ergo linea« ligitudine incommefurabilis lineg s x.
ergo linex 3 sux funt rationales, quia ex bypothefs li-
neas A eSt rationalis,cuilinea  « St commenfurabilis.
Ergolineag n funt rationales potétia tantum com-
menfurabiles.ergo parallelogrammum «a et mediale
per 22.hoc est parallelogrammum u p,quod continetur
ex lineis uv,r £.Ergo inea pf et bimedsale fecandum.

- Quinquagefimumf{eptimum Theorema.

< °

Si fuperficies contineatur ex rationali & binomio
quarto,linea potens fuperficiemillam eft irratio-
nalis,qua dicitur maior. o

Superficies xy contineatur ex linea rationali w ¢,¢5" bino-
mio quarto,linea « # diusfa in fua nomina inpunttos,

frgs
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ﬁté,- mains nomen «« Dico lineam 7:)2 fot’eﬁ/z}perﬁ-'
ciem « y ¢[fé irrationalé eam , qua dicitur maior. Cum
enim linea w4 fit binomium' . Lo
quartam , ergo linee aixat | | lej € 3 &
[ant rationales potentia tan-
tum commenfurabiles: ¢ li- 1. |t
nea s plus poteft quam linea - | |
sAquadrato linea fibi incom 1 - -
menfurabilis longitudine:¢5 B L
linea weestlongitudine com=" 77 —%
méfurabils rationali «€.Se- - ;| - y
cetur linea «a bifarid ¢ a-. - !
gualiter inpunito .5 feeib= o b p
dum lineamm-qt;adram"li_-; O R R
nea«2 equale applicetnr pa~ - © . -9
rallelogrammum ex «xxs.Exgolinea x ¢St incommé’
furabilis longitudine linee ns per fecundam partem 19
theorematis. Ducantur adlineam «'¢ parallelen iy x,
Ao fiant catera ut in [uperioribus. conftat lineam
@t poffé fuperficiemuy.Nune demiftremus illam lined
wEeffeirrationalem,que maior dicitur.Cum enim i-
nea wn fir incommenfurabilis longitudine linea .. ergo
etiam erit pamllelof-rammii « 8 sncommenfurabile pa-
rallelogrammonx,hoc eff quadratum s v quadrato vs.
ergolinee ur,§ funt potentia incommenfurabiles, Et
quonia linea a eft longitudine comenfurabulis ratio-
nali «6,id eft per poficioné, parallelogrammii axeft ra
tionale per 20.ergo €9 compofiti ex quadratis illi -
qualibus, nempe s 1w ,qua funt quadrata lineari s,

U

..
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v&,erit fimiliter rationale.¢o
quoniam linea « a et longitn «———171 2 L9
dine incommenfurabilis linea
« B, hoc eft linee ux: ¢o linea
« A eft commenfurablis longi-
tudine linea < 3:Ergolinea v g

est longitudine incommenﬁ;- A l’_ P X, AT ”"
rabilis linez «x. ergo paralle- ]
logrammii «x eft mediale;hoc p—o——2 2

estup,contétum ex lineis uy,

vi.ergolineaur,§ funt poren:
tia incommenfarabiles confi-

cientes compofitit ex quadra- .
tis ipfarum rationale:parallelogrammaum ueroex ipfis
mediale.ergo tota linea u§ eftirrationalis qua dicitur
linea maror , €5 potest fuperficiem «y quod demon-~

e o x

Srrandum erat. :
- Quinquagefimumoctauum Theorema.

Si fuperficies contineatur cx rationali & binomio
quinto,linca qu illam {uperficiem poteft, eft ir-
rationalis,qug dicitur poteés rationale & mediale.

Superficies « y contineatur
exrationalt « € ¢ bino- * o| e |2 &
mio quinto,linea e A dius |
Jan fuanomina inpun- |
&Fojitaut mains nomen
firasDicolined qua po-

teft fuperficiem.illam « v, g 3 A N ¥

effe

—
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efeirrationalem,que dicitur poten s rationale ¢o me~
diale. Sint enim eadem conftructiones qua in pracedé-
ti.Conflatlineam que potefl fuperficiem « y efJe 1 §. De-
monftremus illam lineam u §,¢ffe lineam potentemra-
tionale ¢5 mediale. Cum enim lined oy fitincommen-

furabulis longitudine lineans, eft etiam incommen[ura-
bile parallelogrammum « ¢ para‘llelégf;im”}o 4, hoceft

guaag-cm? lineg wr,quodeftqua- P
dratiisvquadrato lineer§,quod :
est quadratii vw. Ergo lines urgl .,’. =P

v§ funt potentia incommenfara-
biles. Et quonia linea « 2 est bi-
nominm 7uimﬁ',e/}§; minus eius

nomélineaillalineacaeftls. .. ©° . .
Zitudne comenfurabilis rationali « 8.Sed h:fea s eft
longitudine incommenfurabilis linezs 4.Ergo linca as
estlongicudine incomméfarabilis rationali « ¢.ergo lix
nes « B,as funt rationales potentia tantum commenfy
rabiles. ergo parallelogrammum « x,e§t mediale hoc eft
compofitum ex 7u4dr4ti; linearum wry §. Et quoniam
¢t commenfurabilss longzmdine lineasa lines «8,boc
estlines sx.fed linea aeSt commenfurabilis longitud
ne linex$. Ergo ¢5° linea 2 estlongitudine comméfis-
rabilis linez ux, ¢ linea v eft rationalis.ergo ¢ pa-
rallelogrammii erit rationale per 20.hoceft paral-
lelogrammum v ¢ quod continetar ex lineis v, £.Ergo
illeline wv,v§ funt posétia. incomenfurabiles cificien-
tes compofieum ex quadratis ipfarum mediale:paralle-
degrammum uers ex 1pfis rationale.Evgo tosa linea p §

Zy
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estirrationals,qua dicitur potés vationale ¢ mediale:
¢ poreft fuperficiem ay. quod demonftrandum era.

Quinquagefimumnonum Theorema.

Si TuPcrﬁcics contineatur ex rationali & binomio
fexto,linea quz illam fuperficiem poteft eftirra-
tionalis,qua dicitur potens duo medialia.

Superficies « 8y 4, contineatur ex
rationali « ¢,¢* binomio fexro [ al & &
linea « & dinifa infuanoming | .- | | | |
in punclo v ita ut mains illins | - ot
nomé fit ««: dico lined quz po- |
sestfuperficiem wyeffé irratio- | r
nalem eam,qua dicitwr porens € 0 % A
duo medialia.Sint enim eadem o S A .!
conftrutiones que in praceden y ¢ i
tibws-Manifeftuniestlinedque T
potest fuperficiem wy effelined - |
1 £,¢0 lineam v effe incommen
furabilem potentialinea v ¢z * S
guoniam est incomméfurabilis longitudine linea w« li- \
nee aC. ergo linee illexs,xé fant rationales potentia
tantum comméfurabiles. Exgo parallelogrammum « x,
hoc et compofitum ex quadratis linearum ur,v £ est
mediale Rurfus cum linea fit incomméfurabilis lon-
gimdme lineewé, ergo etiam incommen/itraéiltk~ longi-
tudine erit linea« QL lineg v x. Ergo mediale-- Wfdrdﬁ;-i
logrammism sn.hoc estug, quod citinetur ex wurpf.Ee
quoniam eSt longirudine incomméfurabilis linea w lis

nea

o e




~LIBER X. = 77 '”87
nes 3.ergo etiam parallelogrammam « x erit incom-
menfurabile parallelogramo «a.Sed parallelogrammii.
o x &5t aquale compofito ex quadratis linearum o g
parallelogrammii ueros. a et aquale ei quod firex v,
v£.Ergo compofitum ex quadratis linearid ur,v § estin-
commeéfurabile ei quodfir ex w,v £,6ftg; mediale uerii-
gue: ¢ lines w1,y § funt potentia incimenfurabiles.Er-
go totalinea uf eStpotens duo medialia, ¢5* poteft i~
perficiem y.quod demonftrandum fuir. Hiclegitur
guoddam lemma,quod quia wifum estidem cii o quod
‘poftponitur 39 theoremati , ideo pratermifimus. pre-
-terea qua hic affersur illins demonftratio,cum non -
tisfacias,fuperiore i”d, qua ¢ certifsima ¢ facillima
-est, contenti fimus: hoc ipfum lemma perfecutns et
Campanus poft 3.

Sexagefimum Theorema.

Quadratum binomij fecundum lineam rationa-
lem applicatii facitalterd latus binomii primi.

Sit binomium linea o« ¢ dinifa e
in f4a nomina in pittoy, - X .
ita ue mains nome fit « y:
¢ proponatur linea ra-
tionalis linez a«: ¢g° qua- & 2
dratolinee g aqualefe- +
eundum lineam 2« appli-
cetur parallelogrammum
Astulatws alterum faciés

Lneam au.Dicolincam ax. & I S 3
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effe binomiis primum. N@ o ., e
fecundum lineam # < qua- '
dratolinez wy aquale ap- . ‘
Plicetur parallelogmrr.zmu . A lr s
Ad.quadrato antem lince ' '
£y equale applicetur pa- |
rqllelogrqmmum x A.Refi- J
duum ergo, nempeid quod |
fitbisex lineis wy,y 8 eft 2- }
lerefiduo widelicetpa- € © * 55
quale refiduo nidelicet pa- R
rallelogrammo u3.Secetur linea unbifaria ¢ aqua-
literin puntto r.¢o ducatur linea v ¢ parallelanerig; li-
nearum u asn .V erumuss ergo pamllelogrammorii A
v2eftequale ei quod fit femel ex lineis ay ,y ¢, Et guo-
niam linea « 8 eft binomium dinifa in fua nomina in
panttoy.ergoline ay,y 8 funt rationales potéta tan
tum commen uraln’le:.'Ergo quadrata linearum a v,y
fant rationalia,ideique comenfurabilia nter fe.quare -
¢ compofizum ex illis quadrarss linearam «v,y 8 est
commenfurabile fingults quadraris linearii « v,y € per. .
16.Ergo compofitum ex quadratis linearum avy,y 5 et
rationale. St autem #quale pamﬂelogrammo AAr.erga
& parallelogrammum a a et rationale, ¢ fecundum
lineam rationalem applicatur a¢.Ergo linea 2 eft ra-
tionalis ¢y longitudine comen[urabilis linee 2« per 21,
Rurfus quoniam lines « v,y B funt rationales potentia
tantum comméfurabiles: ergoid quod fit bis ex « v,y 8,
nempe parallelogrammum.ut eSt mediale per 22.¢ il

ludparallelogrammum p2 applicatur feciudum ratio-
nalem

-
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nalem uA.eft ergo linea uwrationalis ¢5* incommenu-
rabilis longitudine lineg un,hoc eft linee a«. Eft autem
¢ linea ap rationals ¢ longitadine commenfurabi-
lislinea 2. Ef ergo lineas p,lineann Iongitzt_dine inco
menfurabilis. Sunt antem ambe rationales.funt ergo
linea A uuwrationales potentia tantum commenfura-
biles Ergo linea ax eft binomium.Demonftremus pre-
tereaillam effe binominm primum. Nam cum quadra-
torum linearum u vy, y ¢ fit proportionaliter medium pa
rallelogrammumex ayy B per lemmapofitam poft s3.
Ergo etiam parallelogrammorum 4 8,x a,proportiona-
liter medium erit pamllelogrammum wé.quia fingula
Jingulis funt aqualia Eft ergo ficut parallelogrammum
A0adpf,itapfadxnhoceft ficus linea Ax ad lineam:
wvitalineawradlineamu x.Ergo 7u4dr4mni lineg uv
est aquale parallelogrammo ex & x,ux.Et quonid qua-
dratum lines « vy eft cimenfurabile quadrato linea v ¢:
ergo ¢ parallelogrammum 4 0 eft comenfurabile pa—
rallelogrammo x n. Quare ¢ linea A x et longitudine
commenfurabilis line x u per1.6.¢5° 10 huins. Er quo-~
niam quadracalinearis e y,y & funt maiora eo quod fir
bis ex wy,y & per lemma pofitis poft 39.ergo ¢ paral-
lelogrammii an eft mains parallelogrammo ). Qua-
ve ¢o* linea A eSkmaior linea un per.1.6.Et eft aquale
_parallelogrammii ex A x,x u guadrato linee v hocest
uarte parti quadratilinex uw,quialinea un diuifa eft
Ziﬁzrz‘am ¢’ equaliter in punt?o o eft lineq Ax lon-
Zitudine commenfurabilis linea x u. Ergo per 18.linea
2 u plys poseft quam linea un quadrato lines fibi lon-
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gitudine commenfurabilis Sunt autem ¢o linee Au,un
rationales potentia tantum commenfurabiles, ¢ lines
A, que eft mains nomen,eft longimdine commen/fura-
bilis propofita linea rationali as.Ergo linea av eft bi
nomium primum.quod demonffrandum erat.

Sexagefimumprimum Theorema.
Quadratum bimedialis primi fecundum rationa:
nalem lineam applicatum facit alterum lacus bi-
nomium fecundum. | T
Sit bimediale primum linean g o, &
- dinifainfhanomina in pun- ' !
¢to y,quoram maius nomé fit, 1
«y:¢s proponatur linea ya- s J*LE (P B
tionalis As,fecundis quam ap~
Plcetur aquale quadrato li-
nee « B parallelogrammii a3 - 1
faciens alterum latws lineam -l
Aw: dico lined Ax effe binomis ¢ & s
[ecundum Sint enim exdem conftructiones qua in pro-
ximo theoremate,quoniam bimediale primum diuifum
eft in fua nomina in puncto v.-Quadrata lincaram,a y,
y & funt medialia.ergo parallelogrammum ax efterid
mediale.Ef} ergorationalis linea A r, &5 incommenfs-
rabilis longz'md_me linee &« per 23. Rurfis quoniam id
qnod fit bis ex w v,y & eft rationale, etiam parallelogra-
mum u3 erit rationale. Ergo linea ux eft rationalis ¢
longimdine commenfurabilis et u ahoc eft linee .
ergolinea A ucft longutudine incommenfurabilu linea

Ly




CLIBER ' X. .. . g
n, & funt rationales: exgo linea A u,ux funt rationas
les potentia tantum commenfurabiles.ergo linea aueft
binomium. demonftremus sllam effe binamium fecun-
dum.Quoniam quadrasa linearum «y,y & funit maio-
raeoquodfit bis ex wy,y 8.eritergo parallelogrammis
AA mains parallelogramo n2. quare ¢5° linea # v ma-
" dor linea us.¢o* quoniam quadrarum lines reftcom=
. menfurabile quadrato linea v ¢, etiam parallelogram-
mum AV ersc comenfurabile parallelogrammo x'n.qua-
re ¢ lineanx erit commenfurabilis longitudine linee
X n','e'z‘d?]zettqﬂdogfdmmf ex A x,xu equale quadra-
20 linea ur,hoc eft quarta parts quadrati linea o v.Er-
o linea ay plus poreft quam linea ux, quadraro linee
[ibi commenfurabilis longitudine per18.¢o eft linea
longirudine commenfurabili linca rationali av. ergo i
‘nea A s eftbinomium [ecundum. SRR,
* Sexagefimumfecundum Theorema.

uadratum bimedialis fecundi fecundum rationa
lem applicati,facit alterd latus binomi tertid,
Sit bimediale ecundum lineaw s > B
diuifain fua nomina in pun- S
o y:ita us mains nomeé fit « 1.
' -Sité; rationalis A« [ecundum & ——
quam quadratolinez « 8 2~
guale applicetur parallelogrd'
mum Ay, faciés alteram latus
lineam an.dico lineam axeffe
binomium tertium. Sint enim
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eadem conflrutiones, que in o - > B
Pmcedentibm‘,quoniam linea
« 8 eft bimediale fecundi,di- [ ]

wifum in punclory infuanomi. b——
na. ergo ¢ copofitii ex qua- |
dratis linearum a v,y C eft me-
diale,eﬂéue aquale parallelo-
grammo-AA.ergo g9 AN erit | e wi
mediale.ergolinea A u erit 4 T
tionalis¢s longitudine incomméfurabilis linee a« per
23.Eadem ratione ¢ linea unerit vationalys ¢ov lon-
gitudime incoméfurabilis linee u A boceftlinex av.ergo
utraque linearum A u,un est rationalis ¢o* incommen--
furabilislongitudine linex av. Et quoniam eft incom-
‘menfurabili longitudine linea w vy line v p:¢o ficut li-
nea wyad lineam y gjita ¢5* quadratum lines «y ad
parallelogrammiiex « v,y 8 per1.6. Ergo ¢o* quadra-
tum line ayeritincommenfurabsle parallelogrammo
exay,yC. Quare ¢g compofitum ex 7u4dmti; linearis
7,75 eft incb'men/z}mbile el quod fir bis ex « v,y B, hoe
eft parallelogrammum a n.parallelogrammo u 3. Qaa-
re ¢ linea Au erit incommenfurabilis longitudine li-
nea un. Sunt auté ambe rationales. tora ergolinea A
eft binomium.Demonftrandum eft praterea illam effé
binominm tertium.quemadmodum in ﬁ:]?erioribm',itd
hic cicludemus lineam 2 u effe maiorem linea un, efsé=
quelineam ax longitudine comméﬁtmbz'lem lines x u,
effeetiam parallelogrammum ex ax,ux equale qua-
dratolinea us. ergo ¢ lined d plus poffe quam linea
. Iy
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P quddrato linec fibicommenfurabilis _lohgitna’ine:e’g*

newutra ex A pu,uncft longitudine commenfurabilis linee

aergolinea Aueft binomium tertium. -
Sexagefimumtertium Theorema, -+ -

3

Quadratum linez maioris fecundum lineam ra-
tionalem applicatum, facit alterum latus bino -
mium quartum, - . |

Sit lineamaior « ¢ dinifain faano-
minain punito y,ita ut maiusno ' —
men fit ay,fitg; rationalis A+, ¢o*
fecandum lineam a<quadrato i dj———2H-L12.
nez «  aquale applicetur paral- | '
lelogrammum A faciens alteris
latus aw.dico lineam niceffé bino
mium quartum.Sint exdem con " L e
Jrruttiones quain pracedétibus. 9\ LA ¢
¢o* quoniam linea « 8 ¢ft linea masor diuifa in f4a no=
mina in puntlo y,line uy,y & funt potentia incommen
furabiles, conficientes compofitum ex quadratisipfari’
rationale:id ueroquod fir ex ipfis, mediale. Cum igitur
compofitum ex quadratis linearumay, yCfit rationa-
le : ergo- ¢ parallelogramii 2 aerit rasionale. érgo ¢
dinea a erit rationalis ¢ longitadine commenfurabi-
lis linex as Rurfus cumid quod fit bis ex a v,y 8, hooest
pardllelogm‘m‘mam w fis mediale, ¢y fechdum lineam
rationalem A fit applicatis : ergo ¢5* linea yx erit ra-
tionalis,¢o* longitudine incimenfurabilis linea 4 i. er-
go ¢ linea Aperitlongitudine incommenfurabils li-
s T AA

L 1d
3 *

t
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nea unergolinee Auunfntra- o 'y &
-tionales porentia tantum commé —
furabiles. ergolinea av erit bino
mium.Demonflrandumeftillam &——— 5227
praterea ¢ffe binomium quartis
fimilszer,utin precedentibus con
cludetur lineam A u effe maiorem
linea un.Cum igitur quadratum
lines vy fit incoméfurabile qua-
drato linex v C.ergo ¢g parallelogrammum a4 erit in-
comméfurabile parallelogrammo xa. Quare ¢r bines

™

') _140% ' 5

Axerit longz’mdine incomm'enﬁcméila line x u.Ergo .

per 19.linca £ u plus porefl,quam linea un quadrato ls-

nes [ibi longitudine incimenfurabilis:funtg; linea A,

‘wn rationales potentia tantum commenfurabiles, ¢g li
nea A longitudine commenfurabilis linee propofirara
tionali As. ergo tota linea An erit binaminm. quartum.

- Sexagefimumquartum Theorema.
didra-tﬂm linez thénis rationale & mediale fe-
cundum rationalem applicatum,facicalterumla
‘tusbinomium quintunm. o
Sit linea potens rationale ¢g* mediale « ¢ duifain fug no-

. mina in punilo y,ita utmdins nomen fir wy:fiq; rario-

“nalis s, ¢ feciidum lineam av quadrato lineg «¢ 2
qualé applicetur parallelogrammum ag.faciens alrerii
Lugus lined ax. dico lineam s effe-binominm. quintam.
_Sint exdem conflructiones qua in pracedentivns. Cum
igiens linea w B fit potés rationale ¢ mediale diuifain

v Jua
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faanominainpistlo ylineeay, v _____ 2 8
"y Bfant porentia incommenfu-
rabiles,conficientescompofieum [ 1. u |y 4
ex quadratis ipfarnm,mediale: | | ,
id uero quod fit ex ipfis,ratio-~. k
nale. Cum igitur compofitii ex
quadratis lincarwm « vy B ﬁf
medm.le,e.rgo far;.lle}logramm‘u ] A
A eritetiam mediale.quareli- ~
nea Au eritrationalislongitudine incomméfurabilis -
ne Av.Rurfis cum id quodfit bis ex e,y Cfit rationa-
le,hoc eft parallelogrammii u,ergo lineaunerit vatio-
nalis longitudine comméfurabilis linee asIgitur lines
u eftlongitudine incomméfurabilis linea uw. Ergoli-
nea Au,unerung rationales potentia tantum commen-
Jurabiles. ergo tota linea & x erit binomii. dico prateren
illam effe binomium quinti.Similiter enim demonftya~
bitar parallelogmmmii ex Ax,xucffé equale quadra-
o linet wv, ¢ lneam Ax effe longitudine incommenfu
vabilé linea x . Ergoperig.linea applus poteft quam
linea un quadrato linexfibi longirudine incommenfis-
vabilis:funtg; linea Ausun rationales potentia tantum
coméfurabiles,eftq; minor linea ux lonLgitadine coméfw:

rabilislinea a s.ergototalinea Axerit binomii qHinti..

Sexagefimumquintum Theorema.

Quadratum linez potentis duo medialia fecundi:
rationalemapplicatum,facitalterum latus bino-
mium fextum.. -
v -7 a . éA i‘q’}’
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Sit linea potens duo medialia « 8 « > B
diutfain fsa nominain Imhé?o
vfitg; lineavationalis A, fecun- ,,,’ N

dum quam quadrato lineg « 8 |
aquale applicetur parallelogra- |
mum A} faciés alterd latus an. |
dico lined A effe binomiii fex-
tum.Sint exdem conflrultiones | ,
qua in precedentibus. quoniam e~ § 3
linea w ¢ eft porens duo medialia dinifa in faa nomina
in punito y,ficut in caseris dictum eft, uriique paralle-
logrammum 2 a,u eft mediale, ¢ fecundum linedra-
tionalem A« applicantur. ergo usraque linea Ap,uneft
rationalss ¢ langimdine incommenfurabilis linez a .
Ez quoniam compofitam ex Zuadmria lincaris «v,7 8
eftincoméfurabileei quod fit bis ex w v,y ¢:Ergo ¢ pa-
rallelogrammum ax eff incommenfurabile parallelo-
grammo u. ergo linea A u eftlongirudine incomméfu-
vabilis lines ux. ergo linee & u; unfant rationales Poté:-
tiatantum comméfarabiles. ergo linea A eft binomis.
dico prateréa illam effe binominm fextum. Quemad-
modum enim in caserss eft demonfirasum, ita bic esiam
demonfiretur parallelogrammum ex Axx e/]é #qua-
le quadratolinez ur, lineam; & x effé longitudine incé
menfurabilem line x u,itaque per 19.ltneam 4 u plus
poffe quamlinea un quadrato linec fibi incommenyi-
rabilis longitudine [ed neutra linearum 4 i u eftlon- "
gitudine commenfurabilis ines rational 4 .ergo tota
linea an eft binomium fextum. |

Sexa-~
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Sexagefimumfextum Theorema.

Linea longitudine commenfurabilis'binomio eft,
& ipfa binomium ciufdem ordinis.

Sit binomium linea « B,fitg; eilon-- .
gitudine commenfurabilis linea ;) PR
-y ot dicolineam y A effé etiam bi —
-nomium eiufdem ordinis,cuins eft ¢ linea « ¢.cii enim
linea u B fit binomium, dinidatur in fua nomina in pun
&o.fitg; maius nomé a«.Ergo lineans,s g funt ratio-
‘nalespotentia tantum commenfurabiles.fiard; ficur li-
‘e adlineamy Ajitalineawsad lineam 3 pera.
6.Ergo ¢’ refiduasCad refiduam?  erit ficat tota li-
nea « g ad totam linedy apery.5.Sed linea « ¢ eft lon-
gitndine comméfurabilis linex y 4. ergo etiam erit lon-
gitudine commenfurabilis ineswslineay 2:¢o linease
lineaz aper 10 huins.Sunt autem linea wss £ rationa-
les.fant ergo etiam rationales line v 2,2 #.Et quoniam
eft ficut linea ws ad lineam y t,italinea « ¢ad lined 7 a.
permutata ergo proportione ficut linea wvad linedc e,
ita lineayzadlineam a.fedlinea a ss B funt potentia
tantum commenfurabiles.ergo ¢o linet y 3,0 afunt po
tentia tantum comméfurabiles per 10 buins. Sunt anté
¢o* rationales:ergo lineatota y a et binomium.Dico
pratereacffe binomium einfdem ordinis cuins ¢ linea
« C.namlinea a s plus poteft quam linea ¢ quadraro li
nec [ibi commenfurabilis longitudine, aut guadraro li-
nea fibi longitudine incomméfurabilis. Si primum plus

poreftquadratolinea fibi longisudine commenfurabi-




~ EVCLIDIS ELEMENTOR.
li:,frgo. etlineay pluspoterit, , e e
gudm linea ¢ 4, quadratolines 5 s &
fibi longitddine commenfurabi- * ‘
lis per 15 huius Et fiquidem linea . eft longitudine con
menfurabilis linex propofire rationali: ergo linear?,
que eft longitudine commenfurabilis linex «,erit in-
quam linea 3 etiam longitidine commenfurabilys ei-
dem lines propofite rationali per 12 buius,ob eamiue
caufam utraquce linea « B,y A ¢ft binomii primum,hoc
eft utraque erit ciufdem ordinis. Sinero linea « g eftlon
gitudine commenfurabilis linex propofir rationali,er-
golineay a, qua cft longitudine commenfurabibs linea
s B, eritetiam loniimdine commen(urabilis lines pro-
pofite rasionaliso eamiscanfam erit utraqacbinomiis
fecundum,hoc oft utraque cinfdem ordinis.Sinero neu-
tralinearnm w v g eft longitadine cimenfurabilis pro-
pofitarationali,neutra etiam linearumy 2 Aerit eidé
propofise linee rasionali commenfurabilis longitudine
periabuins. ficergo utraque linea erit binomium ter-
tium.Quod fi linea w plus poteft, quam limea « 8 qua-
drato lines fibi longitndine incomméfurabilis.ergo ¢
lineay 2 plus poterit quam lineal 4, quadrato linea fi-
bi longicudine incimenfurabilss per vs buins. Et fi qui-
dem linea w s eft longitudine commenfurabilis propofire
rationali, ¢ lineay L erit eidem rationals longimdine
commenfirabilis:tunc erit utraque binomium quarti.
Quod fi linea « 8 fuerit rationalt commenfurabilis lonr
gitudine,¢g lineay aerit eidem longirudine commen(is
rabilis: eritque hoc modo utraque ﬁ;omz’um quintum.

Quid
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Quod fineutra lincarum s\ B fucrit rationali com-
menfurabilis longitudine,neutra etiamy3,2 & erit eidé
commenfurabilis longitudine:eritg; utraque binomium
fexxtum. Quare linea longitudine commenfurabilis bi-
nomio,eft etiam binomium esufdem ordinis.

Sexagefimumf{eptimum Theorema.

Linea longitudine commenfurabilis alteri bime-
dialium,eft & ipfa bimediale etii eiufdé ordinis.
Sit bimediale linea « g:eidem fit alia , \ s
coméfurabilis logitudiney a. dico™, T s
lineamy A effé etiabimedialecinf~ ~
dem ordinis,cuins ¢o linea « ¢.Dinidatur linea « € in
fisa nominain puntlo «, fiarg; ficut linea u ¢ ad lineam
y#ita lineaws adlineam y i:vefidua ergo linea« g eris
ad lineam? 4 ficut totalinea « g adtotam vy s: féd li-
nea « & eft longitudine commenfurabilis line# y a. ergo
¢ linea ax evit longitudine commenfurabilis linee v 2,
€9 linea v B linex 2 a. Sunt autélinea u s g mediales,
ergo ¢ lines y3,24 fant etidmediales per 2.4.Es qHo-
niam eft ficut linea « s ad lineam « 8, ita linea y2.ad li-
neam  A:fed lines w o £ funs potentia tantum commé
Surabiles,ergo ¢7 lineay 2,2 A funt posétia tantum co-
menfurabiles.fed modo probatum eft eas eriam e[fé me-
diales,ergo tota lineay Aerit erid bimediale:dico pre-.
terea effe bimediale einfde ordinis,cuins ¢o linea « g.
cum enim fit ficut linea v ad lined « g,italinea 33 ad
lineam? ¢: fitg; ficut lineay 2 ad lined L aita quadrasis
linee v ad 34 parallelogrammum ex v 1,24 per 1.6.
c. i BB
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“Ergoficat linea s adlineam <&,
ita quadratii ineay} adparalle-
logrammis ex y%:3 4 per s, Sed
ficut linea s ad lineam « B,ita quadratum lineg u « ad
Pamllelogmmmﬁ' ex as, s 8,per 1.6.Ergo ficut quadra~
tum linet s adparallelogrammum ex w6 ita qua-
dratam lineeyg,ad parallelogrammum ex 2,2 aper
IL§. permutata ergo proportione fickt quadratii lines
wvad quadrarum line vy, ita parallelogrammii ex as,
«pad Parallelogmmmum ex y3,24: fed quadratum
Iinca u« eft commenfurabile quadrato lineay, quia
modo probatum eft lineas x+, y  effe commenfarabiles,
Ergo parallelogrammum ex «,« 8 erit commen(ura-
bile parallelogrammo ex y 2R 4. Siergo parallelogra-
mum.ex o € fuerit rationale,hoc eft filinea o g fueriz
bimedsale primum.parallelogrammum quoque ex y2,
g Aerit rationale, ergo lineay & erit etid bimediale pri-
mum.St uerd parallelogrammum ex ws,s € fuerit me-
diale,hoc eftfs linea ¢ fuerit bimediale fecundum,erit
etiam parallelogrammum ex y 2,0 amediale. Ergo etid
lineay aerit bimediale fecundii,qnare ¢ amba erunt
eiufdem ordinis,quod demonftrandum era.'bocjaurem
theorema 67.poteftuninerfaliter concipi.linea commé-
furabilss alteri bimedialium longitudine ¢o fententia
Jiue fensétia santum,eft ¢ ipfa bimediale, eriam einf-
dem ordinis , neque eo minus uerum.evit. quod ipfum,
etiam eadem nia demonfirabitur. R
Sexagefimumoctauum Theorema.

Linea cémé(%rabilis linea maiori eft & ipfamaior.
- Sit

z B
¥ 3 &
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Sit linea maior u & cui fit commenfurabilis lineay s quo-

cunque modo,hoc eft.fiue fit langzmdme ¢ potentia fi-
mul commenﬁ;raézlu, fiue Potemm tantum. cho lined

y & effe etiam lined maiore. - -
Diuidatur linea « Cin [4a no Ty L N
mina in puntto tﬁdﬂté, ce- "

tera 7uem4dmodam in ﬁ;-— . 7; e
pertoribus. Bt quonid-eft fi- +—————r———x.
cut linea w g adlineam ya: Z . >

Std ¢ lmm wsadlineam v3,¢9 lineas & ad lined 2 4.
ergoficut lined arudlineam y Litalinea « ¢ adlincam
Za.fedlinea ¢ est mmmenﬁmbzlz linee 1.4 €rgo ¢o°
linea w«erit commenfurabilss linex v 1,¢9* fimilirer Ii-
neasClinee) 4. thuonmm et ficut linea w ad lined
¥ bitalineas ¢ad lined} a.permutata ergoproportione
ficut inea a ad lineam « p,italinea v2 ad ineam g a4,
ergofs ficut quadratum linck s ad quadmmm lines v,
ita quadratum lines v ad quadrati linee L a,per 23,
6.Ergoper coniunttam proportioné(qua Proéamr per
18.5. ) ficut compofitum ex quadratis lineari wess 8 ad
quadratum lines « &,ita compoficum ex: quadratis li-
nearnmy 3, A ad quadratis linex g 4. Ergo per contra-
riam proportionem ficut-quadratum linee « & ad com-
pofitum ex quadratis linearam a1, 8,ita 7u4dn¢wm
linea g A ad compofitum ex quadratis linearum v,z a.
Ergo permutata Propomone ficut quadratum lineas ¢
ad guadratum linea ¥ Aiita compofitum ex quadratis
linearum ws,s 8, ad compofitii ex: 7uadram linearam
Y (,z A.Sed quadrati linet g est commcﬁcmhle qua-
BB 4
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drato linex 24, 'quia modo ¢ . e
probatiicft lineas <,z A ¢ffe P
“comenfurabiles: ergo ¢r* co- —t—
poficum ex quadmti; linea- ,

TUM & 1,0 B erit comméfra- " : -
bile copofito ex quadraris li- z p S

© mearum y3,2 4.Sed compofitum ex quadratis inearum
ws, s Ceft rationale per pofitionem. ergo ¢o* compoficié
ex quadratis linearum y .2 Aerit etiam vationale.Si-
cut antemlinea s adlineam« p,ita lineay 2 ad lineam
2 ASecut autem linea s adlineam « ¢ ita quadrasis li-
nee wsadparallelogrammis ex « s B.ergo ficut linea
ytadlineam? ita quadratam lineg o« ad parallelo-
grammum ex s B.fed ficut lineay 3 ad lineam ¢ ajita
.9u4dr4mm lineeyad Para,lldagrammum ex yl
ergo ficut quadratum linea v ad parallelogrammi ex:
wos Gitaguadrati lmeay g ad parallelogrammum ex
¥ LA Aergo permutata proportione ficut quadrati li-
nee wvad quadratum linee vy 3ita parallelogrammi
ex ws & ad parallelogrammum 2.2 4.[éd quadyatis
line a« eft commenfurabile quadrato lines v, quia
modo probatum eft lineas s,y 2 effé commenfurabiles,
ergo ¢ parallelogrammum ex x5 & erit commenfi-
ravile parallelogrammo ex+3,L a.fed parallelogram-
mi ex a1\ & eft mediale per pofitionem. ergo ¢o* paral
lelogrammii ex 2,2 & erit etiam mediale per corolla-
rium 24.Sed(ut modo probatum et)ficut linea ev ad
Lineam« B italineay ] adlineam a:linea ausé ws evat
per [uppofitionem potentia incomméfurabilis linea . 8.

ergo
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ergoper 10 ¢o* lineay erit potentia incommenfirabi
lislinea #. Ergo line£ y3,¢ 4 fant potentia incommen-
[arabiles conficientes compofitum ex quadratis ipfarit
rationale:id uero quod it ex ipfis mediale.érgo tota li-
neay Aerit linea maior per 39 huiw._ergB linea commé
farabilis linee maiori erit ¢ ipfalinea maior.In hoc
theoremate 63 ideo perfequuti non fumus. demonfira-
tioné Theonis,quia difficilior uifaeft, ¢o+ indigere lem-
mate ad id probandsi,quod pro demonfirato fumit, illis
uerhk."ui c'»s'&'eg: %q‘q‘o » aﬁdﬁ:ﬁ&élv’ﬁgs,cﬁ.
" Séexagefimumnonum Theorema. "
Linea coméfurabilis linez potéti rationate & me-
diale,cft & ipfa linea potes rationale & raediale.
Sitlinea porésrationale ey me- -~ oL g
' diale « p,cui fit commenfura-"; ot
bilislinea y afinefit longitu- A
dine ¢g potentia fiue potentiatantum.commenfurabi-
lis: dico etiam y 4 effe lineam potemérationale ¢o* me-
diale.Dinidatur inea « 8 in f4a nominain pisho «:fine
quoque exdem conflrutiones quain precedentibus. Si~
milizer demonflrabimus lineasy 1, 4 effe potentia inci’
menfurabiles, ficut funt linex w5 £ : ¢5° compofitii ex;
quadrasis linearum asss B.¢ffe commenfarabile compo-
fito ex quadratis linearum y &2 Liitem parallelogram
mumex xv,speffe commenfurabile pdmllelbgrammo
ex v, AQuare ¢g compofisum ex quadratis linearis
v Aeritesiammediale, frcut compofitia ex quadra~
tislinearam s C:item parallelogrammaum ex y 3,3 4
BB iif
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'krir etiam rationale ficut 2o pdrallelogmmmii ex at,
« 8. ergolinea y 4 erit etiam linea patens ranonale ¢
medzaleper4o. S

’ SePcuagcﬁmum Thcorema

mea commcnfurablhs hneae potenti duo med1a-
Jia,eft & ipfalinea potens: duo medialia. ..

Sir-linea porem{up medialia aé, o - iy
-8ig; comenfurabilis lineax afi- ¢ a
ue fit longitndine ¢ potétiafi- T
ue potentchanmmfommenﬁ‘mbzh& dzco lmeam 7.1
effe etiam lineam potentem duo medialia. szdatur .
neaa i [iia nomina in punito s:fint quoque eadem: -
conflruttiones que in ]:mcedemzbm Sumiliter demon-
ftrabimus lineas y3,2 4 effe potentia mcommmﬁ;mbzaf- N
les, ¢ compofitum ex quadratis linearimws Seffe o
menfurabile compofito ex quadratis linearit y 3,4 a: pa-
vallelogrammum nero exusn € effe commcﬁ;m[nle Pd-r
rallelogrammo.ex, v 3,2 2. quare €5 compofitii ex.quar
dratis linearnm 3,3 A erit etiam mediale: ¢ fimiliter
parallelogrammum ex 3,2 4 erit mediale.Quod anté
compofitam ex quadratis linearum y 1,04 f it incommé
ﬁ:m[azle Pamllelagramn quod fitex 8, ¢ dritaproba~
tur.Cumi it enim ficut compofisumex quadrans inea~
yum as,s € ad 7u4dr4mm lineg as,ita compofitum ex
quadratis linearam y 3 A ad.quadratum linez y 3(ns
proéauu eftin pracedentibus. Jergo permutatapyopor-
tone,ficut compofitum ex quadratss linearit asxB ad

com}ny‘ irum ex quadratis linearam v 3,2 Ajita quadra-
tum
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- tum linet o« ad quadratic line y &fed in fuperiovibus,
-nempe in 68 theoremare probatum eft, ficut quadrarii
linee wvad quadratumlinea y3,ita parallelogrammic
-ex asys Cad parallelogrammumex 43,2 A.Ergo ficut c6
-pofitnm ex quadrars lineaxum w i ad compofitum
ex quadratis linearum 23,8 aita parallelogrammum
exw,e Bad pamllelgrdmmum £xy g Mergo permu
tata proportione ficut compofitwmex quadratis linea-
rum wsy g ad parallelogrammum exu ;e ita compo-
Jirum ex quadratis linearamy 3,21 ad pamlltlogmm-
mium ex 3, A.Sed per (uppofitioné compofitii ex gua-
dratis linearum <« ¢ eft incommenfurabile parallelo-
Zrammo ex v, B.e1g0 ¢5° compofitum-ex quadvatis li:
nearumoy 3,3 A eff incommenﬁ;méz’le parallelogr’a’mmot
exytAErgolineay aeft porens duo mediabia.. .
.~ Scholium. - - R
Hallenus dictum eft de fenarifs [ex,quoram primms fena-
rius citinet generationem linearum irvationalium per
compofirionem:fecundus dinfionem,nempe quod he d
widantur in anico tantum puncio : tertins innétionem:
binomiorum,primiinquam.fecundi,tertij,quarsi,quin
15 ¢ fexti,poft quem incipit quartus (enarius continés
differentiam linearuam irrationaliunvinter fe Nam ex.
ufu fingulorum binomiornm demonftrantur differen-
tic irrationalium. Quintus astem docet de applicatio-
nibus quadrarorum cuinfg; linee irrarionalis, ex qua-
libus [cilicet irrationalibus fint latitudines cuinfque fi-
perficiciapplicata. In fextouerd fenario’ dicitar fingu-
Las lineas fingulis irvationalibus commenfurabiles, effé

s 1
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‘etiamip[as irrationales eiufdem [peciei. Mox uero dice
“tur de [eptimo fenario in quo relique ipfarii rurfus in-

ter ¢ differétia dilucide pererallantur Exiflit etiam in
sllis ipfis lineis irvationalihus proportionalitas arithme
-tica. edque linca.qua fumitur media proportionaliter
-ﬁcundhm medictatem avithmeticam inter nomina cx-
-iufque linea irrationalis fimilicer eft irrationalis einfdé
fpeciei.Priss antem.conflar proportionalitaté arithme-
ticainter illa nomina reperiri.Sit enim linea « & que-
cunque ex dichis irrationalibus. uerbi gratia,fit bino-
miis, diyidamré; in faa nominain Puné’t’o vfitg; mains
nomé ay,dequoar-« . » ¢ ¥y B
feratir linea an -y v
qualis minori nomi - ' ‘
ni, nempevy g: dinidaturg; lineay abifaria ¢5 aquali-
ter in puncto : mamifeftum eft lineam u+ effe #qualem
linea « 8.Sit alterntri earii aqualis linealn,manifeftié
eff, qumo differt linea o y alinedyw,tanto eandem li-
aeam ndifferred lineay g.utrobigue enine eft differen
tia < uel<y, quod et propriii arithmesice proportio=
nalitatis.Conftat autem lineam } x effé commen(furabi-
lem longitudine linet.« 8,qnia eft eins dimidia.quare
per 66lineal erit etiam ‘éinomimn,eadémque modo
demonflrabitur de careris irrationalibus. Totum hoe
Jeholium non reperiturin uetaflo. . .

Septuagefimumprimum Theorema.. ..

Si duz fuperficies rationalis ‘& medialis fimul c3-
ponantur,linca quz totam {uperficiem compofi-
tam
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tam poteft,cft una ex quatuorirrationalibus, ucl
ca qug dicitur binomid, uel bimediale primi,ucl
linea maior, uellinea potésrationale & mediale.

Sint duz faperficies, alrera T P
vationalis « C,alteranerd « -~ 7 |
medialis fit y #.Dico li- [ PR B B f N
neam fot?tem‘ﬁcpnﬁcié’ BT
waeffenc binomiyuwel |V |1 1}
bimediale-primiguel li- { | 1] | }
neammaioremuel limea ... p & € v owm

potentem rationale ¢ mediale Nam [uperficies a 8,eft
el maior el minor fuperficie y &: ni equales effé nul-
do modo pofflant, cié alsa fi vationalis, alia uero media-
lis. Sit frrins ea maior ‘-fro[iona}érq,- Imea rationalis s
Jecundii qiam aqualss fuperficici « 8, applicecur fupera
ficies parallielogramina rectangulasu,faciens alterum
Aatis «Vifuperficiei antem y n aqualis fecindiom eandé
lineam s, hoc cft feciidum lineam d wapplicetur paral-
lelogrammam 6. faciens alserumlatys o x.Cam fuper-
ficses « & fit vationalis ; etia parallelogrammum suerie
rationale:ergo ¢ lineasd erit rationalis ¢ longitudi
ne commenfurabilis lines «3 per 21. Rurfus eadem ra-
tione linca d xerit rationalis ¢7 longitudine incommé=
Jarabilis linea < per 23.¢9° quoniam fuperficies « £ eft
rationalis, fuperficies wero v A eft medialz’:-  [aperficies
«Choceft parallelogramum sx, eft incomenfurahile [~
pérficieiy hoceft parallelogramo 1. Ergo perr.6 ¢5°
10.huins lineaxs eftlongitudine incommenfurabilis li-
nexd x:ergolineas ), x funs rationales potétia tantum
’ o R cc
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“comenfurabiles. ergoto=- 1w @
tadineav s eftbinomin di & _____»- S P R ¢

¢ft maior ﬁt{erﬁcie T |
boc?ﬂpdi‘g eﬁlogrammi: AU SN I L_ g
¥ Pdmllc’}logi‘ammo [ ‘é‘ 6\ Ly v
ergo linea'« o eft maior linead x.[éd linéa « yplus poteft
7u&m linea d x,uel quadrato linee fibr commenfurabi-
is longirudine, nelquadrato lines fibi bongiendine invé
méfurabilis.Prius ancemn pofSes plus ea quadrato lines
Jibs commen(urabslis:cft autens linea « 8dongitudine co-
mé[urabulis linee vationalssts (ur modo probasumeft)
ergo-linea s x eft bimoniiih primum:Erge per sy linea.po
tens fuperficiem .1 eft binominm,quare ¢5* linea potens
fuperficiem o & cf} binomisim, Sedfecundo loco-lnea v
plus pofssr quamlinead xsquadratolines fili longirndi
meincommen(urabulis:[isg;maius nomen linea vt com-
menfurabile longszudine linea vationdalir?, ergo linea
sxeft binomium qudrimm fedlinea «teftrarionalis,ers,
gopersz linca posls fuperficié'ss, efHineamaror-qua-
re ¢g* linegpotens fuperficiem x a,eft inea maior Rurs
f#s fuperficies « B,qué eff rationalss,firminor fuperficie
y tyque eft medsalis,boceft parallelogrammum i pa.
rallelogrammo 01.Qaare ¢ linea 8 evit minor linea
0 n:lineauero o plus poteft quam linea s, uel gnadras
 tolinea fibi longitudine coméfiivabulss, nel quadraco lis
nee fibi longitudine incomméfurabilis. Prins pofSet plies
<4 quadrato linea fibilonguudine commen(urabili, eft

Y anrem

piicon fod fuperficies ¢ L e N R ¥



S0 LIBERI X 0o o o8
auté minus nomennempe <0 .~ 0 x

comenfurabile longitudinera 2—2—n || |
tionali linea rationali « Z80{ - b
modo probasum eft:ergo liw-} 1kt L)
-measxeftbinomidi fecundum. ' | 0| |
Ergoper ss linea potens pa- Tt v

Loy N

rallelogrammii i, hiceftpa<: - vl 20w
‘vallelogrammin « 4,eft biimediale primi. Sed linea o x
plus pofsit qudm linca v4 gquadraro line fibs longituds
neincommenfurabilis: firg; minus.nomé « d commenfii-
vabrle lonjitudine linez rationali 3, ergo lineas xeft bi
nomium quintum. ergo per 58 linea potens parallelo-
grammum s.1, hoceft es aquale u ,erit linea potens ra—
tionale ¢7* mediale. trgo fidue ﬁ;p’aﬁa’e: rationalis
¢ medialis gre. D
Scptuagefimumfecundum Thf:oféma‘.

Si duz fuperficies mediales incommenfurabsiles fi-
mul componantur, fiunt xeligua: duzlinez irra-
 tionales,uel bimediale fecundum,uel linea patés

duo medialia. > w0 T
‘Campo;mn'thr'dux Juperfivies - e o %
mediales incommenfirabi- ..
les inter e« g,y A2 dico lix T~
nieam poréntem [uperficiem | -
waeffenel bimediale fecun- | |
dtz‘m,‘uellinmmpoterite'dué S B R B {
medialia. Nifaperficiesug =+ B ® 357"
eftuel maior uel minor fuperficiey A(aquales enim effe
T | CC jj

L INTR AN TR
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-mullomodo poffunt,cum fine £ 0 =
incommenfurabiles.)Siter- ‘ .
o prius ﬁtpcrﬁae.r «l ma- - 1
ior fuperficic y 4, propona-| - |. |
turg;linea rationalis «{ fe-
cundi quam equale fuperfs R
cieiw g applicetur parallele- - -, F',_ N3 e
grammum i, faciens aleeram lasus o o:fuperficici uerd
y Aapplicetur aquale parallelogrammum o 1, faciensal
serum lasns § x:¢5° quoniam utraque Juperficies « Gy &
&ft medialis : hoceft urriigue parallelogrammum «x,04,
ergontraquelinea 1,0 x eft rationals ¢ longitudine
incommenfurabilis linex 3. Et quoniam [uperficies u £,
-y A fant incommenfirabiles,ergo eft etiam incommen--
Jurabile parallelogrammum «x parallelogrammo 1 1.er
Lo €0 linee 4, 4 xfunt longitudine incomméfurabiles:
ergo ﬁ;m rationales potentia tantum commefurabiles.-
Ergo linea,sn,eft binomium: fimiliter autem ac inpro=
ximo theoremate demonfirasur lineam effe maoré li
- mead x,qualineqd s plus ponﬂ,qn&m linea 4 x,nel qua-
drato linea fibi longitudine commenﬁcrabz’lk’,ue[ gua-
drato lince longitudine fibi incommenfurabilis PofSie
privs plus guadrato lines fibi longitudine commen|s-
rabilis: nentra antem linears « 0, x eft longisudine ca-
menfurabilis line rationalis :ergo linea vx eft bino-
minm tertiym.ergo per 56.linea porens parall clcgam.—
mum si,hoc eft et equale u 2 eft bimediale fecundsi. Sed
linea « ¢ pofSic plus,qudm linea i x quadraro lines fibi
bongitudine incommenfiorabilus,cft aurem utrag;-« 0,9
S ‘ longitudine -
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Iongitudine incommenfurabilis line rationali <: ergo
linea x eft binomium [extum.Ergo per 59 linea potens
parallelogrammii « ,hoc eft « A eft linea potens duo me-
- dialia.Eadem ratione fi fuperficies « ¢ fuerit minor fu-
perficiey 4, demonftrabimus lineam posentem fuperfi-
ciem « p,¢ffe uel bimediale fecundum uel lineam poten-
sem duo medialia Ergo fi duc fuperficies mediales ¢oc.

binomium ¢ catera confequentes. linex irrationales
neque funt eadé cum linea medsali,neque spfe inter f6.
Nam quadratum linee medialis applicatum fecundis
Lineam rationalem,facit alterum latns lineam ratio-

nalem,¢o* longitudine incommenfurabilem linea,fecii~
dum quam applicasur, hoc eft linea rationali per 23.
Quadratum uero binomif fecundum rasionalem appli
catum.facit alterum lasus binomium primum per 6o.
Quadrasum wero bimedsalis primi fecundum rationa-
lem applicatum , facit alterum latns binomiii feciidum
per 61.Quadratum uerd bimedialis fecund; fecundum
rationalem applicatum,facir altevum latus binomiums
sertium per 62.Quadratum ucrolinee maioris fecun-
dum rationalem applicatum,facit alterum lasus bino-
miium quartum per 63.Quadratum uerd lines potentis
vationale ¢ mediale feciidum rationalem applicasi,
facis alterum latns binomium quinium per 64. Qua-

dratum uero linee potentis dwo medialia fecundum ra
rionalem applicarum,facit alterum latus binomiii fex-
tum per 65. Cikigitwr difta latera, qme lasitudines uo-

cansur,differant, ¢ a prima lasitudine quoniam ek
vationalis,cum inter [ quoque differant, eo quia funt:
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binomia diuerfornm ordinum : : manife tftum eftipfas li-
neas irrationales differentes effe inter fe. :

 Secundus ordo alterius fermonss,qui eﬁ
de detraltione.

Prin'cifium ﬁnarzorumper detmﬂioncm;
Septuagcﬁmumtcmum Thcorcma. .

Side linearationali detrahatux rationalis Potenqa

tantum commenfurabilis 1Pﬁ tou,rcﬁdua eft ir-
rauonahs Vocccur autem rcﬁduum '

De rationali « 8 demzbamr oy
rationalsCy, potetm tatk - ' —
commenfurabilis toti u .dico refiduam ury effé irratio-
nalem,que nocetur refidunm.cum enim linea o g fit 6
Zitudineincomenfurabily linea gy.firg; ficut linea w¢
wd lineam g v,ita quadratii lineaw g ad parallelogrd- .
mum ex « 6, y:ergo quadratam lines 8 erit incomen
furabsleparallelogramo.ex « 6,8 y.fed guadraro linee
& funt commen/furabilia guddrata linearii « ¢, yper
16.Ergo quadrata lineari « g,y /imt mcommenfuri=
bilia parallelogrammo ex « 8,8y per 4. fed jmmlleloL
grammo ex « 8,8 -y comméfurabile eft ei quod firbis ex
«66y.Ergo quadrata linearum o 8,6y funt incomimen
furabiliaei quodfir bis ex « ¢,¢y.fed quadrata linearii
« BBy ﬁmt a’qualm et quod fit bisex « ¢,87y,¢9° 7!44*
drato linea uy, per.2. ergoid quod fir bisex &6y
cum quadrato lineg wvy,eft incommenfarabile ei quod

ftbusexa ,e,Cy Ergo per fecundam partem 17 id quod
| ‘ it
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fit bis ex « 8,¢ v eftincimenfurabile quadrato lines u-.
ergo per primam partem eiufdem 17 id quod fir bis ex
6,6y cum quadratony,hoc eft illi tori aqualia qua-
“dratalincdrum «$,8 funt incommenfurabilia qua-
dratoline wy. Hoc breuins cocluditur per corollarium
-4 nobis demonftratum poft v7.fed quadrata linearum
w8y funt rationalia, quia linee « £,¢ y pofita funt ra
tionales.ergolinea uy eftirrationalis:uocetur autére-

" Jidunm.Hocuera sheorema nibil aliud dicit,quam por-
tionem eam maioris nominis ipfins binomif,que rema-
net poffdetrationem minoris nominis de maiori, effe

jrrationalem:qua uocatur refidunm,hoc eft fi de maio-
i neming ipfius. binomij,quod-mains nomen eftlinea
sracionalis porentia tantwm commenfurabilis minori wo
wmini;detrabatur minws nomensquod ipfum eft exid ci-
menfhrabsle poientia tantii maiori: nomini (quod ma-

ius wimenhoc theorema wocar lineam toram) refidud
Lineam efJé irrationalem,quam uocar refidunm.ltaque
omnes line, de quibus agitur hoc theoremate, ¢ cate
ris quingue con/égué.'tibm > [unt re_lz‘q_mg portiones mg-
Yorum nominum totarnm linearum,de quibus altum
ef36.37.38.39.40 €9 41 poft detraltionem minoris no. .
minis de maiori. D o
" Sepruagefimumquartum Theorema.
Side linea mediali detrahatur medialis potétia tan
tum comenfurabilis toti lineg, qua uero detracta
eft cdi tota cotineat fuperficié rationalé,refidua eft
irrationalis.uocetur aut¢ refidui mediale primis.
1S
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De lineamediali o ¢ detrabatur me- « > €
dialis ¢y potentiatantum commé o
/chbi_lic totve 8, que [cilicet 8y cii w B contineas rasio-
-nale,nempe parallelogrammii ex « 8,8 y.Dico reliqud
wyeffé irrationalem. Vocetur autem refiduum me‘]z‘4-
le primum Nam cum linee « 8,0y fint mediales, qHua~
drataillarum erunt medsalia.fed quodfit bis ex « 8,6
oft rationale : ergo cblmﬁmm ex quadratis lineari €,
Cyhoceftid quodfit bis ex €, y,cm qaadraso lince”
«yeftincommenfurabile e quod fit bis ex u £,8.v. Ergo
per fecidam pariem 17.id quod fit bis ex « 8,8 y,elh‘n‘-
comméfurabile quadrato linet ay.fed 1d quod fit bis ex:
« 8,8 yeftrationale.ergo qradratum lineg a'y eft irra-
tionale.ergo ¢ linea e yirrationalis. Vocetur anté vefi
dunm mediale primum.Eft etiam hoc refiduum media-
le primi, refidua portio maioris nominis bimedialis pri-
- mi,poft detractionem minoris nominis de maiori:unde
&5 denominationem habet refiduum mediale primum.
Septuagefimumquintum Theorema.

—t

Si de linea mediali detrahatur medialis potétia tan
tum commenfurabilis toti,quz uero crctraa:a eft
cum tota contineat fuperficiem medialem , re-

~ liqua eft irrationalis. Vocetur autem refiduum
mediale fecundum. | o

De linea mediali « 8, detrahatur medialis ¢ ypotentia tan. .
tum commenfrabilis toti « G, cum tota uero « & contis
nens [uperficiem medalem,nempe parallelogrammum
ex w8, 8y: dico reliqud a y ¢ffé irrationalé.Vocetur an-

tem
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tem refiduis mediale fecundipro~ & - 5 g
. . ¢
ponatur linearationalis #:,¢9 fé- R ¢
cundumillam quadraris lmearum-.  — —T
« 8,y aquale applicerur parallelo- - .
grammam As.faciés alterum latus }
A Fiuero uodﬁtlvi:cx xCCy e~ |
quale /éciirIZm eandem lineam as,. .0 0 E
-applicetur parallelogrammum a4 faciens alterum la-
©tus ag.parallelogrammum 29 eft minus parallélogra-
-0 As:quia ¢ quadraza linearsm « £,6y funt -ma-
-dora.eo quod fit bis ex'w ¢,R y tanto ,quantii eft quadra-
tam linee « vy per 7.2.Ergo ¢ refiduum nempe paral-
lelogrammii { . erit 2quale quadrato line«'w y.Et quo-
niam quadrata linearumi «.6,Cy funt commenfarabilix
€& medialia: ergo compofitum ex ipfis pavallelogram-
mum A, erit utrique quadraso comméfurabile per 16.
ergo ¢o° parallelogrammum a .erit eviam medsale per
corollarium 24 theorematis.ergo per 2.3 inea Ax erit
rationalis longitudine incimenfurabilis line£ 81 Rur-.
J#s cumiid quodfir ex-w .y fit mediale: eriamid quod
fit bis ex ijfdém « 8,8 y erit mediale.ergo-¢o illi 2qua-
le parallelogrammii a4 erit mediale.Ergo ¢ linea n
eritrationalis potentia tantum commenfurabilis line
#iZEr cim lined '« & fit longitadine incommenfurabilis
linea g v,ergo quadratum lines o & erit incommélura-
bile parallelogrammo ex.« 8,6y per 1.6 ¢o* 10 haius. .
Sed quadraro lines u ¢ (it commenfurabilia qnadra-.
talinearii « 8,8 ;parallelogrammo ueroex « 8,6y eft.
commenfurabile id,quodfis bis ex o £,C y.ergo quadra-
;3 DD

-y

0 [
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ta linearum u 6,8 yshoc eff }mmlle- o » 8
logrammum 4+« eft incomméfura-

bile e, 7uod fit bis ex « €,8y,boc eft f‘ - ‘g‘ 4
llelogramo A s: fed ficut paral- |
parallelogram J2
lelogrammum As ad Para”elogmm 1
mum A6 italinea Anadlineam ag.
vy e ]

Ergolinea Ay, cﬁlongztudme inci-
miéfurabilis ez A 2: funt auté ambe rationales Ergo
lineagueft refiduum per 73.[ed linea a1 eft rationals:
parallelogrammum nerd contentwm ex linea rationa-
li¢o irrasionalieft irrationale, per ea que [cripea funt
in fine demonflrationis 8. Ergo Pamllclogrammum 24,
eft irrationale:ergo ¢o* linean v, qua illud P(zrdllelogm
mum poteft eft irrasionalisNocasur antem refiduis me-
diale ﬁcundum cﬁg, hoc refi duum mediale fecundum,
relsqua portio maioris nominis zp/' wus bimedialis [ecundi
poft detractionem minoris nominis de maiori.

ScPtuagcﬁmumfcxtum Theorema.

Si de linea recta detrahatur re&a potcnua incom-
menfur rabilis toti; compoﬁtum -auté ex quadra-
tis totius linex & hncx detradte it rationale: : pa-

| rallclogrammum uerd ex iifdem contentum fit
mcdxalc rchqua linea cncm'auonahs uocctur
autem linea minor,

De linearets o B detrabatur ve~- . y g
Gany po:emm mcommenﬁ;m-\ T
buls roti « 8,cuins totins inquam « quddramm chm
quadrato Imexc yfitrationale. Contentii nero ex « £,

. By




“LIBER X. . . o2
£ fit mediale,dicorefiduam lineam «effé irrationa-
lem, qua uocetur minor. Cum enim compofitii ex qua-
dratis inearum e« £,8 v fit rationale,id uero quod fit-bis
ex « 8,5y fit mediale: ergo quadratalinearum « 8,8y

Junt incommenfurabihaei, Juodfic bis ex « £,8v.ergo
&7 reliquo quadratafcilicet linea wy, erunt incommen
. furabilia quadrata linéarim & ¢,¢ v ficut dictuni eftin
. 73.Jed quadrata linearnm « 8,6 y funt rationalia.ergo
quadratum lines wy erst irrationale, ¢o* linea ayirra
tionalisiuocetur anté linea minor ideo fic dicta,quia eft
reliqua portio maioris niominis linex maioris poft detra
¢tionem minoris nominis de maiori,
ScPtu'agcﬁmumch_timu_m Theorema.”

- Sidelineare@a derrahatur reGa potentia incom-
menf{urabilis toti lingz, compofitum autem ex
quadratis totius & linex detracte it mediale: pa-
rallelogrammum uero ex cifdem contentum fi¢
rationale, reliqua linea cft irrationaiis : uocetur
aut€ linea faciés cum fuperficic rationali totam
fuperficiem medialem totum mediale.

De linea refta « g detrabatur refta -
B potentia incomm?ﬁmhlz; tots - * &
linex « g,ex quadratis qaarum felicer « v, ¢y compoft-
eum fir mediale:parallelogrammum uero ex eifdem fit
rationale. dicoreliqud lineam oy effé irrationalé, que
#oceenr linea faciens cum fuperficie rationali totam [u
perficiem medialem.Cum enim compofitii ex quadra-
4is linearid « ¢, 5y fit mediale,id uero quodfit bis ex u6,

. DD jj
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Sy fir ratioya!e..Ergo compoﬁtu@ . v
ex quadraris linearum « ¢,y erit* —
incomméfurabile ei quod it bis ex« g,8 y.Ergo ¢ re-
liquum nempe «y erit incommenfurabile ei,quod fit bis
ex « £,y per v7.Eft antew id quod fit bis ex « 8,6 y ra-
tionale,ergo quadratam linea wy erit irrationale, ¢
linea wyirrationalis:Nocetur antem faciés cum fuper-
ficierationali toram medialem:ideo fic difta,quia com
pofitwm ex quadratis linearum « 8,8 y eft mediale, ¢
totum quiddam,cuius parseftid quodfir ex « £,¢y exi
Jtens ¢ ipfam rationale. Nam quadrata lineari « g,
By funt &qualia ei quod fit bis ex «C,8+, ¢7 quadrata
linez wy per 7.2. aut ideo fie difta eft,quia quadratum
eius iunttum cum fuperficie rationals facit tord fuper-
ficiem medialem,ut intelligetur ex theoremate 109.In
bac antem linea denominanda recefSimus dnoce rece-
pta Campano , quihic lined nocanis,iunttam cum ra:
tionali componentem totum mediale: idem faciemus in
proximo theoremate,quia denominationes ille Campa.
ni non fatis conuensentes rebus ipfis effé wifz funt.

Septuagcﬁmumoé’cauum Theorema.

Side linea reta detrahatur re&ta potentia incom-
menfurabilis toti lmez,compofitum autem ex
quadratis totius & linezx detractx it mediale,pa
rallelogrammum uerd exeifdem ficetiam me-
diale:przterea fint quadrata ipfarum incomme-
furabulia parallelogrammo ex iifdem, reliqua li-
nea eft irrationalis:uocetur autem lipea faciens.

cum



LIBER X. 103

cum fuperficie mediali totam fuperficiem me-
dialem. ' '

Delinea w ¢ detrabatur reta ¢y poten « > B
’ » A e d ‘ - ‘~M
tiaincomenfurabilis totim  ex qua- & % v
dratis,quarnm compofiti fit media- |
le: famllel?mmmﬁ quoque exeif~ |
dem fir mediale.praserea compofitis
ex quadratis linearam « 8,8y fitin- + 0 3

commenfurabile parallelogrammo ex « 8,6 y.dico lined
religuamay effe irrationalem.Vocetur autem faciens -
cum mediali faperficie totam medialé.Proponatur Ii-
nea rationalis A1, feciidum quam quadratis linearum
8,8, aquale applicetnr parallelogrammii as faciés
alterum lazus Axei nero quodfirbis ex u €, £y 2quale
applicetur s faciens alterum lasus AL refidunm ergo
g erit aquale refiduo,nempe quadrato lines « v. Gl
relineawy poteft parallelogrammum Qs Bt quaniam
-~ compofitum ex quadratis linearam « 8,8v,hoceft a¢
eft mediale,ergo linea an eft rationalis ¢ longitudine
incommenfurabilis linee 1. Rurfis cum id quod fit bis
ex & 6,6 1,hoc eft a8 fir mediale:ergo ¢ linea Al eritra
tionalis ¢o* longitudine incommenfisrabilis lines #1.E¢
‘GHONIAnS qzmditta linearum w g,8 vy funt incommen~
Jurabilsa ei guod fit bis ex 8,8 y:ergo incommenfura~
bile esiam erit avipfi #9.Ergo linea anerit incommen-
[urabilis linea A 3 fnt antem amba rationales. ergo li
ned A v, 0 funtrasionales potentia tantum commenfu
rabiles. ergotwerit refidunm per 73.Sed linea 1o eft ra:
tionalis,quia aqualis rationali av:parallelogrammum:
- DD iy
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" werd cotentum ex linea rationali ¢ « ¥ B

irvationali, népe L«, eft irrationale, " & § "
per ea qua [eripea funt in fine dems-
Jhrationis 38.ergo linea ay,qus illud
fotcﬂ,erit irrationals: nocetur anté
faciens cum [uperficie mediali totam . + ) c.
medialem.1deo fic difta quia compofitum ex quadra-

 tislinearum « B,8 yeft mediale ¢ torum quiddam,cu-
ius pars eft id guod fit ex « £,6 ysexiftens ¢ ipfum me-
diale:huins quoq; denominatsonis rationem aliam in-
telliges ex theoremate w0 . Hic non eft alienum inférere
lemmaquoddi pofitum 4 Campano ante propofiti.7 4.
1llud tantumin eo emédandum eft, us exceffus lineark
intelligatur [ecundum Arsthmeticam proportionalita-
tem, ni antem [ecunds geometrica: itaque loco numeri
4-qui adferibitur minime linea,reponatar binarius.. .

Septuagefimumnonum Theorema. .

Refiduo unica tanti linea reétd coniungitur ratio-
nalis, potentia tanti commenfurabilis toti lineg.
Sit refidunm linea « 8 , ciunga- , TS
turqueipfilinea &y huinfmo- Jf '
diut linex « v,y fint rationales potentia tansum com
menfurabiles.Nego linea u ¢ aliam poffé coniungi hu-
/iufmody,ut fit rationalss potentia tantum commelfura~
bilis ipfi toti a y.Si dicas aliam coiungi poffe , buinfmodi
Sit illalinea g 4: ergo linea o #,4 € funt rationales po-
tentia tantum commenfurabiles. Et quoniam: quanto
differunt 7uadr4't4 linearum « A, ¢ ab eo quod fit bis-
ex
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ex a8 S, (differunt antem illa ab ifto quadrato linee
a B per7.2.)tanto differunt ¢ quadratalinearii ay,
“yG,ab eo quodfit bisex « v,y 6(differunt anté illa quo-
que ab sfto fimiliter eodem quadrato lines « g,per,2)
Ergo ¢g° permutate per lemma pofiié a Campano ante
=7 a.quants differunt quadrata lincarii « 4,4 ¢,d qua-
- dratis linearum wy;y 8, tanto differt id quod fit bus ex
wd, ¢, abeo quod fit bis ex wy,y 8:fed copofitii ex qua
dratis linéaram « 0,4 8,5 compofitum ex quadratis
“linearum u 'y, y cum fint ambo rationalia differistin-
ter fe fuperficie rationali,per lemma pofitii & nobis ante
42.Ergo ¢7* id quod fit bis ex wa,a 8 differet ab eo
quod bis ex ay,y B fuperficie rationals. Sedid quod fi
'Zis ex a i,4 Ceft mediale, quia cft coméfurabile ei, quod
fit femel ex w #,00 8,quod ipfum eft mediale per 22.1tem:
eadem rationeid quod fit bis ex wy,y ¢ eft mediale:ergo
mediale differet a mediali faperficie rationali,quod eft
-impofSibile per 27.Ergo inea v ¢ alia linea coniungi ni
poteft,quam linea Cy potentia tantis commenfurabilis
totirergo refiduo unica tantum linea ¢ c.Deinceps per
shancuocem line coniuncle feu conueniéter iuntta in-
tellige eam,quam Enclides wocat aesoudtsGur:qua fei-
licet innéta cumrefiduo, reflituit totam lined , undeea:
ablata remanent fingula refidua. I
O&uagefimum Theorema.
Refiduo mediali primo unica tantum linea coniun
 gitur medialis, potentia tantum commenfurabi-
lis toti,ipfa cum tota continens rationale.

A
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 Sit refiduis mediale primi «¢, . B 2 »
cus coninmgaturlinea gy bu ' '
infnodi,ut lines ay, 8y fint mediales potentia tantum
commenfurabiles:qua fcilicet ¢ y cum tota w y contineat
rationale,nempe id quod it bis ex wy,6vy.Nego aliam li -

ned huinfmodsi poffe ciinngi lines « 8. Nam /;{ fieripoffé
dicas,fit illa linea. 8 A.ergo linea w0 8. funt mediales
potentiatantum commenfurabiles, rationale continen
tesid quodfit ex w 4,4 ¢.Et quonid quanto excedst co-
pofitnm ex quadratis lineari « £,A % id quod fit bis ex
o 4,4 ¢ tanito excedit compofitum ex quadratis lineari
« v,y 8 id quodfit bis ex ay,y 6. (utrobique enim exce-
dunt quadrato linez o g )ergo &5 permutate(ficut di-
ETum eftin proximo theoremate)quato compofitum ex
" quadratis linearum a 0,4 & excedis compofitii ex qua-
dratis linearum a v,y &, tanto excedit id quod fit bis ex
oty d o id quodfit bis ex wy,y 6. fed id quod fir bisex w
aceft rationale:itemid quod fie bis ex «v,y £ eff ratio-
nale.ergoid quod fit bis ex « 4,4 8 excedit id quod fit
bis ex uy,y € fuperficie rationals per lemma pofitii 4 no-
bis ante 42.Ergo ¢ compofitum ex quadratis lineark
o i1 8,qu0d eft mediale.ficut dictum eft in 75.excedis
compofitum ex quadratis linearum «yyy6squod ipfum
eft etiam mediale.(quia. ille quaswor hinez pofira funs
mediales) (uperficie rationali,quod eft impofSibile per

27.Ergo refiduo medsali primo ¢oec.

. o
Octuagefimumprimum Theorema.

Refiduo mediali fecundo unica tantum coniungi-
©tur
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tur medialis potentia tantum commenfurabilis
toti,ipfa cum tota continens mediale.

Sit refiduii mediale fecikdum «¢, 5 > »
euiconiungatur linca ¢y hu~ ' — ~
iufmodi , ut linee ay, By fint |
mediales potentia tirum com-
menfurabiles mediale continé
tes,id [Cilices quod fir ex wry,
y8.Nego aliam lineam huiuf~
mod; poffe coniungi lineewp: 3 |
nam fifieri poteft,cosungatur linea B 4, ergo linee « 4,
A B funt medsales potentia tantum cimenfurabiles,me-
diale continentes id,quod Jfit ex o« 4,8 A.Proponatur li-
nearationalis 3, fecundum quam quadratis linearum
o yyy B aqnale applicetur parallelogrammam s v, faciés
alterum lasus suzei wero quodfis bis ex wy,y 8 aquale
anuferatnr parallelogrammum 4 w.faciens alterum la-
tus lineam 4 . ergo refiduis s eft aquale quadrato li-
mea a,per 7.2, quarelinea a ¢ poreft parallelogrdm_-
msum « \Rurfus ecundum eandem lineam « 2, quadra-
tis linearis « 4,4 B applicetur aquale parallelogrammic
w1, faciens alteri larws «v. Sed quadratalinearam « a,
AR funt aqualia ei,Zuod fit bis ex « A,4.¢ €7 quadrato
Tinca « 8.ergo parallelogramum s eft equale ei, quod
‘fithis ex aa,0 g,¢9* quadrato linea « 8.Ef} autem «a
aquale guadrato lineg « C.ergo id quod fit bis ex: « 4,
aceft equale parallelogrammo 4 1:¢5* quoniam linee

w Y,y & funt mediales,ergo ¢o* quadrata ipfarum funt
medialia, ¢ funt aqualiaparallelogrimo «x.ergon
B EE

0 V » »

K & 4
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erit etidmediale perieagua di « £ 2 B
¢Fafunt in 75. Ergo per23 li- - R

. . . 0 ) »
nea wuerir mnonalu,longzm—
dine incommenfurabilis-linee
s Rurfus quoniam parallelo- |
ami ex ay,y b eft mediale,
ergo ¢ id quod fir bis ex ay, ]

y&hoceft parallelogrammim s 7
b, erit eridmediale: ergo linea o y eft rationalis, longi-
tudine incommenfurabilss ines « ¢ Ez quonid lines a v,
v 6funt porentia tantum comenfurabiles,ergo ipfi funt
longitndine incomméfurabiles. Sed ficut linea o'y ad li-
neam vy G ita quadratum linea ay ad Pd?‘d”t’log‘rdm_
-mum ex «v,y6.Ergo quadratum lines «y erit incom-
“menfurabile parallelogrammo ex w v,y ¢.fed quadraro
-linea ay funt comméfurabilia quadratalimearum «y,
yB:parallelogrammo uerd exay,y 6 ¢ft commenfurabi
leid guodfit bis ex v,y ¢: ergo quadrata linearis oy,
€ funt incommenfurabilia ei quod fit bis ext v,y 8.EfF
anté quadratis linearum wy,y 8 2quale parallelogra.
‘mum s w:ei nero quodfic bis ex « v,y € eft aquale paral-
lelogrammii 8 x.Ergo parallelogrammum «weftincom-
menfurabile pavallelogrammo § n,ergo ¢ lineavu erit
longitudine incommenfurabilis line 6 u:funt anté am~
berationales , ergo funt rattonales porétia tantum co-
menfurabiles Evgo linea <8 eftvefidunm,eigue coniun-
Fa linea o u rasionalis,eft tosi lines « u rationals com-
menfurabilis potentia tantum.Similiter etiam proba-
bimus ciiungilinea s lineam 0y exiftentem ¢g*ipfam
' ratonalem
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rationalem potentia tantum commenfarabilem rotivy,
repetendo inqud proce[Jum. demonftrationis ab.illis ner
 bis.Erquoniam linee v,y &.funt medsales:¢s loco li-
- nearum wy,y £reponendo Lineds a AinCe catera fimi

liter. ergo refiduo alia atque alialinea coniungitur ra-
. tionalis potentia tantum commenfurabilis toti, quod cft

impofSibile per 79.Ergo refiduo medials fecando g5 c.
O&uagefimumf{ecuridiitn Theorema:

Linex minori unica tantum recta c‘on_iungitur, po-
tentia incommenfurabilis totiyfaciens eum rota
.compofitum ex quadratis ipfarum: rationalesid
uero parallelogrimi, quod exipfis fit, mediale.
Sitlimeaminor ¢, fitg;illi coiun .
& linea ¢ y,qualis ponitur in .+~ v
theoremate. ergo lines « v,y & funt potentia incommen
ﬁmlnle: , faciétes compofitum ex quadraris ipfarii ra-
tionale.ld uero quod fir ex ipfis mediale,nego kines « ¢
.gliam lineam poffe coniangi , quz idem efficiar. nam:fi
fieri poreft fir ei coniunila linea g a:ergolines w a,uc
fnt potentid incommenfurabiles, faciétes compofitum
€x guadratis ipfarum rationale - iduero quod firex i-
pfis mediale.Ez quoniam qudto compofitam ex guadra
885 ipfarum excedit id quod fir bis ex ipfis,tanto excedit
compofisum ex quadratis linearii wy,y 8,id quod fir bis
ex ipfis wy,y 8. Ez permutate ficat 1n 79 theoremate
quanto differt compofirum ex-quadratis linearum o &,
A g compafitum ex quadraiis linearit « v,y ¢ tanto dif-
fervidquodfitbisex ad a6 id quodfic bisexayycfed
RV EE I]
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. compofitum-ex quadraris i~
medrum « MAE excedit com-
. pofitum ex quadratis linearum ay,y C,fuperficie ratio-
. -nali,quia #trunque compofirum cft ravionale. ergo id
quodfit bisex «a,A B excedit id,quod fit bisex wy v
[uperficie rationali,cis samé utrunque fi mediale,quod
oft impofibile.ergolinea minori ¢yc. - |
O&uagefimumtertium Theorema.

B 2 ’

Linez facienti cum fuperficie rationali tota fuper-
ficiem medialem,unica tantum coniungitur li-
nearefta potentia incomenfurabilis tot: faciens

_autem cum tota compofitd ex quadratis ipfari
mediale, id uero quod fitex ipfis rationale.

Sit linea ci rationali [uperficie faciens totam fuperficiem
medialem « g,¢ig; conimnlla o s 5 .
Jit y:ergolinea ay,y ¢ funt' — '
potentia incommenfurabiles,facientes compofitum ex:
quadraris ipfarum mediale,id ueré quodfiv ex ipfis ra-
tionale.Negolinea « ¢ aliam lineam ”po/ﬁ coniungique
idem efficias:nam fi pofiibile eft.fit illa coiuncta s 4.er
golinea w 2,4 g funt linea porétia incommenfurabiles,
faciéies compofitum ex quadratis ipfarum mediale, id
nero quodfir ex ipfis rationale.Cum igitur compofitum
ex quadratis linearum ed,a § tanto excedat compofiti
ex gradratis linearnm aysyRoquantoid 7uod fie bisex

a M, B excedit,quod fis bis ex ayyy € ficut dictum eft in
pracedensibus:fed id quod fit bis ex u 44 g excedisid,
quodfit bis ex ay,y ¢ fuperficie rationali, cum fis utrig;
o | - rationale




LIBER X. . 107

rationale. a}ro ¢o* compofitum ex quadratis linearum
« N4 Cexcedit compofitum ex quadratis linearum «y,
v B fuperficie racionali,cum tamen utrunque fit media-
le, quod eft impofSibile. Non igitur alialinea coiungi po
teft linea ac, quam linea By, qua idé efficiar. ergo br-
nea facienti cum rationali ¢z'c. :
O¢tuagefimumquartum Theorema.

Linez cum mediali fuperficie faci€ti totam fuper-
ficiem medialem,unica tantum coniungitur li-

~ nea patentia toti incommenfurabilis,faciés cum
tota compofitum ex ?uadratis ipfarum mediale,
iduero quod fitex ipfis etiam mediale: & preter-
ea faciens compofitum ex quadratis ipfarum in-
commenfurabile ci,quod fitexipfis.

Sit linea cum mediali fuperficie faciens tota medialem « A,
cui coiungatur linea Cy poté- s 2 .
tia tosi incomméfurabilis, fa-"* — 1
ciantg; ambe id quod dicitur- ¢
in theoremate. Nego linet a ¢
aliam lme&fcé'mngi poffé,.que :
tdem efficiat:nam fi pofSibile 1
eft, coiungarnr linea g A,que |
id efficiat quod linea Cy:pro-5— > y e
ponasurg; linearationalis 3, fecidum quam quadra=
tis lincaram « v,y 8 equale applicetur Karaﬂelogmm»
mum s, faciens alterd latus v u: eiuero quod firbis ex
a7,y 8 2quale detrabatur Pamﬂelogmmmﬁ 8 u,faciens:
alierum latus  w.refidunm ergo nempe quadracsim lim

o T EE iy <
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nee «C eft aquale parallelo - v a
grammo u.ergo linea « g po- ' !
teft parallelogrammié « ».Rur F—¢ i 4
[fius [echndum eandem lineam |
. z,guadrati; linearum o £,1 8
aquale applicetur parallelo -
grammum isfaciens alterum | - o
latws reft antem quadratum§ R
linea w B #quale parallelogrimo Aergo refidui ,nem-
pe id quod fit bis ex wa,h £,eft aquale 'fara'llelogmm-
mo 01.Et quoniam compofitum ex quadratis linearum
w v,y 8,h0c efton, eft mediale:ergo linea su eft rationalis
longitudine incommenfurabilis lines « (. Rurfis quonid
id-quod fit bis ex « v,y ¢, boc eft on, eft mediale: ergo ¢o*
linea s u eft rationalis longitudine incomenfurabilis li-
neas . Et quoniam compofitum ex quadratis linearis
- wy,y6hoc eff uneftincommenfurabile i quodfie bis ex
" ayyBihoceft Pamllelogrimo'.ofn:.ergo e bineavijp .
. Jant longitudine inter feincommenfurables.fune anté
ambe rationales, ergo linee u,0 u funs rationales poté'
tia tantum comméfurabiles Ergo linea <8 eft refiduum
per 73 coniuntla uero ei.erst linea o u.Similiter etiam
probabimus lineam « o effé refidunm coniuntta eiuero
¢ffé lineam oy, repetendo proceffum huius demonftra-
tionis ab illss uerbis Et quonid cipofiti ex quadraris li-
nearis ay ¢g'c. ut diximus in theoremate 81.Ergo refi-
duo alia atg; alsa linea cowungitar idé efficiés,quod est
impofSibile per 79.No ergolines u ¢ alia linea, qui By
coniungi poreft fimilis nature, ¢ quaidem efficiar.
: Definitiones
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| Definitiones tertie, fine termini tereyf. .~ ..
Propofita linea rationali ¢ rcﬁduo,ﬁznidem tota,nempe
compofitaex ipfo refiduo ¢g* lineaslls céiuntta, plus po
teft.quam coniun(ta quadrato inez fibicommenfura-
bilis longitudine, fueritg; tota longitadine commenfa-
rabilis linea propofita rationali : refidunm ipfum noce~
-tur refidunm primum. Ss uero coniunéta fueric longi-
-tudine commenfurabilis rasionali,ip[a autem tora plis
Pofsicquam coniunita quadrato linea fibi longitudine
commenfurabilis, refidunm socetur refiBsum fecundss.
Siuero newtra linearum fuerit longitudine commena-
rabilis rationali,pofSt antem ipfa tota plus quam con-
suncta quadrato linea fibi longitudine commenfurabi-
b, uocesur refidunm tertium Rurfus fi tora pofsit plus,
qudm coniuncta quadraro linea fibi longitudine inco-
" menfurabilis:¢o quidem fi tota fuerit lor:fimdine com=
menfurabilis ipfirationals, wocetur vefidusi quartum.
Si nero coniunéta fuerit longitudine commenfurabilis
rationali, ¢o* tord plus pofSit quam conianta quadra-
to line fthi longitudineincommenfurabilssuosetur re=
fidnum quintum.Si uero neutra linearum fueris com-
menfurabilu logitadine ipfirationali, fuerirg; tora po-
tentior,qudm coniunila quadrato linea fibi longitudi-
ne incommenfurabilis, wocetur refidunm fextum. -

O&uagcﬁmumquintum- Theorema.
Reperire primum refiduum. .

Proponatur linea rasionalis u, cui fit longitudine commé-
Jurabilis linea ¢x: ergo ¢5* linea ¢u erit rationals. Sint
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duo numeri quadrati# v 2 ta .
les,ut excelJus maioris Alne 8 5 4
fit quadratus numerss, per co .

vollarium primi lemmazis poft e

29.Negq; ergo numerus v ad SeeevereTarenennnns

numerum A habebit proportioné , qui numerns qua-
dratws adnumerii quadrati, per 24.8.4 deﬂmt%’one
con ‘ezué'ti;. Sitg; ficut numerus « & ad numerum Aita
quadratis linex g, ad quadratii linea vy, per lemma
pofitum poft8.ergo quadratam lines Cx eft commenfi-

rabile quadratolineany:fed quadratii lines px et ra-
tivnale , ergo ¢ qaadrati lineenyerit rationale. era
Zolineany eris eriam rationalis. Et quoniam numerss
saadnumerum a2 non habet proportionem, quam nk
merus quadrarus ad quadramm,neq; etiam quadratic
linex cuhabebit proportionem ad quadratumlinea iy,
quam numerns quadrasns ad quadrati.ergo linea Ca
erit longitudine incommenfurabily linetny per 9.Sunt
autem ambe rationales,ergo funt linee ¢nu y rationa+
les potentia tantum commefurabiles. ergo linea By off
refiduum: dico praterea eandem effé refidunm primi.
Quo enim eft mains quadratum lines £ quadraroli-
neany(maius ausem effé confat, quia quadrarum li
nexCx, ad quadratumlinee nyeft, fient numerus « 4,
maior,ad numerum £ ex [appofitione: ) quo ergo qua-
dratum line g neft maius quadrato line wy,fir qua-
dratum linea 0.Et quoniam eft ficut numerks A« ad ny
merum A%t quadiatum linee ¢uad quadratam li-
ne wy.per enerfam ergo proportionem ficut numerss
A



SOV ILIBER . X0 D10 ‘.1109
head namerum tita quadratam lines B ad gias
dratum linea o:fed numerss a habet proportiont ad
numerum?2s, quam numeris qwd_th? ad quddrasi,
quia eft uterque quadratus, ergo ¢ quadmm"m,‘l’inm
2 8 habebit proportionem ad quadratum linea s, qidam
quadrasnspumerns ad quadrarum. ergo linean s eft
longisudine conimenfuratilislinexs . Poreft anté linea
x 8 pluc,gnam linea wy quadraso linea fibi longitudiric
.comimenfarabilis : eft ausernrota fn longitudine com-
menfirabilis vationali. werga linea £ yeft *e"ﬁdﬂipi‘i-
mwtRepersums cfb igitur vefiduwm primum,quod fa-
ciendumerat: o oot
o Odagefimumfextum Theorema. "+ -
Rl VTR R P S LU I BT S S

Reperire fecundum refiduum. .
Propanarwrliscarationa-.. .. . . . % :
lisa,cui fircoméfurabi- ¢ 1, 000,00
hs longitudine lineany: .. : g o
Jintl; numeri quadrari T S
duo Aty z,quorum ex- 6‘,!.33.-‘._-1—.53 .p.pj_u;{uq.,.}"..s:.,.‘a..‘o‘.."!_: ‘L
ceffus A2 ne fit quadratus:fi esidficut numerns a3 ad -
numerum A ita quadrasum lmee ny ad quadratum
linean g,ergo ambo quadrata funt comenfurabilia:¢s
quiaquadratum linex wy eftrationale, etiam quadra~
tum linex B uerit rationale.ergo ¢ linea Cu erit ratio-
nalis.Et quia guadrasa lineark gy non habent pro-
portionens inter [é, quam numerus quadratus ad qua-
 dratam, ergo linex ganyerunt longimdine incomen|is
rabiles, ¢ [unt ambea rationales.ergo linea B wuy eriie
i Famo & ration ol
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rationales pote,ntid- tan o e 1’;1"
tum ciméfurabiles.er- ¢, iy
golineaCyerirefduic 5 T T e
dico praterea candéef- - R

/(:" rcﬁduum fécundumj 6‘:...7 coressrerree "v’"“‘." | ZEXTRINY §

‘gya enim ¢ft maings quadratum linea Bu quadrato li-
.medury,fit quadratumlinea WCumigitne fir ficut na-
merws dad namerum Al itaquadratum linegn 6 ad
quadraram lineaxy.per enerfam ergo proportioné fi-
CHEA vad nimerums Liza quadrath lines gnad gua-
dratum linea 0-Eff autem pterqsie namerus A2 qha-
dratus.ergo lineax g erit longitudine commenfurabilis
lines 0:poteftq;linea & x plus.quamlinea ».y. quadrato
line fibi longisudine commenfurabilis ¢ eft linea con
innctany longitudine commenfurabilis lines rationa-
by «.Ergo linea gy erit feciidum refidunm Repersum et
ergo refiduum [ecundum. R

Q&uagefimumfeptimum Theorema.

Reperire tertium refiduum.

Proponatur linearationalisa, &+++vevvionene. Veees
€5 propondtur wumeri tres €.oevee e : Cireiey
s.87,y # propertioné non ba s —
béresinter fe, quam nume- - ¥ 9 ?

x®

rs quadratus ad quadra- ‘ :
24m:¢g* numerss &y ad numerum g A habeat propor-
tionem, quam numerus quadratus ad quadrari : fitg;
nUmerss 8 y maior numero y A fiatg; ficur numerss «
" ad gysitaquadratumlincs wad quadratum linee Ux.

Jicut
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ficut antem numersus Cy adnumerum y 4,itq qwadia—
tum linea {n,ad quadratum linez v . ergo quadratum
lines « eft comme[urabile quadrato linee 3x.Sed qHa-
dratum linez o cft rationale,ergo €9 quadratumilince
tueritrationale. ergo lineagu erit rationalis: et quonid
numerps v.adnumernm ¢y non habet proportionéiqua
.rwmrwqﬂadrdtm ad quadrdtﬁ 5 nez; ergo 7u4drd-
tum line w, ad quadrasii line# {n habebit proportio-
nem,quam numerss quadratus ad-quadratum. ergo li
nea « eritlongitudine incommenfurabilis linea {x. Rur
[fits quoniam eft ficut nimerws By ad y aita quadrath
linea Anad quadratum linex 4 nergo quadratum lines
2 eﬂ-;ommfﬁlmhle quadrato lineg o n: fédguadrdtﬁ'
lincan eft rationale.ergo ¢ quadratum lines o u evit
rationale.ergo linea d uerit rationalis.Et quoniam nu-
meris £y ad numerum y Anon habes proportioné,qud
numerus quadrasus ad quadratii,neque ergo quadra-
tum linee In babebit proportionem ad quadratum li-
nea § wquam quadrarus numerus adquadratum. er-
g0 linea 2uerit longimdine incomméfurabilis lines 8 x:
fant antem ambe rationales, ergo linee {u,0n fant ra-
tionales porentia tansum commenfurabiles. ergo linea
24 evit vefiduum per 73.dico praterea effe refidui ter-
tinm.Cum enim fit ficut numerns « ad numerii g y,ira
guadratum line « ad quadratum lines {n:ficut aué
numerns Cyad numernm y Ajita quadratum linea gy,
ad quadrasum lines § n.ergo per «quam proportionem
ficur numerus « ad numerumy Mita quadratiilines
ad quadratum lines 8 x:fed numerns v ad~ A non habet
¢ o FF

4. .
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'Prbpor‘ionm’qm"numé— e lriviniilnieidiieiess
~rm'-gu4dr4tw~:ad guadm- Gm--...-.:; ey

EUm.: NEg; ﬂfaqwdrmm e 9 —
Dinee ababe t't}zrqpartioné' C — o
ad quadrasi linea n, jui A 3
quddratus numeriss ad quadratum,ergo linea « erir

lphgi_t_udinc incomméﬁ;rdbili& lines 0n. Neutra ergoli-
nearum w0 werit longitudine commenfurabilis lines
rationali a:quo wera mains eft quadratiilinea 3y qua-
drato linea b n,mainus ansem effe conflat,quia per fusp-
pofitionem numerss ¢y eft maior numero v 4.fit qua-
dratum linee x.Cum igirur fit ficue numernus gyadnu
merum y Ajita quadrasum linee v ad quadratum fi-
mex b:per eser[am ergo proportioné ficus numerus Cvy
ad¢ aita quadraram lineagnad quadratum lineex:
fedcyad ga habet Proportiané’,zuam PUMErHS qua-
dratus ad quadrasum.ergo quadraram linean habe-
bit proportionem ad juadmtﬁ lines x, quam quadra-
tus numerus ad quadratum.ergo linea(w erit longitn-
dine commenfurabilis linez x. Erfo linealw plus poteft,
quam linea d quadratoline fibi commen[urabilis lon
gitudine,¢g neutralinearum g w,ou eft longitudine com
menfurabilis lines rationali w,cum tamen atrague k-
nearumn,0 n fit rationalis:ergolinea 2o evis vefidunm
tertium. Repertum eft ergo tertium vefiduum.
Ottuagefimumo&auum Theorema.

Reperire quartum refiduum.
Proponatur linea rarionalis a, cui fitlongisudine commé’-

. | furabilis
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ﬁ;mbilklz’nea Cwergolineq -~ -« -

. . . » -
Cuerit rationals Propond« - :ps v 2. 4 -
tur numeri duo 2 32« bwidf - A v o T

, . - ' . 0—'-—0——‘—!—-‘1
modi,ut totus Avadneutrie 7

casetertsnnianie G aveng

3,23 habeas proportioné, RN -
-GRAI BUMETHS guadrani wdl quadrariified; ficus -~
merns As-adnumeranm ira guadrasumbines ¢y ad
quadratumlineesyiergo quadratumlines 8+ erit ci-
menfurabile gnadraso linean y.ergo ¢ quadsatumli-
nedy y erirrationale o limew wy rationalis: Ev guontia
numerus ivadnumerum «{ non bakhet proporsionem,
quam numeris quadrasus ad iﬂddmtm,ergo} linea
“C n erit longitudineincimenfurahilislinee xy: fans an-
tem gmbe rationgles.ergolinea sy eft refiduwm.dico
prateredeffe reﬁdnmzrudrmm.fgu& enint quadratum
finez & » eft wiaing quadratolinee uy, fic. qnadrutum b
neaV.Cum igitar fis ficus pumerus & v.ad nwmerang 7,
ita quadrarwm linea Cw ad quadratii linedny:ergoper
tuer{am proportionem ficut numerss &1« ad numeruny
ad.itaguadratym lines ¢ dd quadrarum linex v:fed
numeri A, a2 non habent proportioncas intér [65quam
quadratus ad quadrasnm:ergo linea 8 erit longicuds
ne incommenfirabilis lines 8. Ergo linea kxplus poreft;
guamlineanyquadraro line [ibi longitudine incom-
“mehfurabilis:eftgue tota ¢n longiswdine commenfirabs
lis linea rationali a.enge lineg ¢ ( evie reﬁdumfz}guarti&
Repertum eftigitue vefidunm qaarium: o 0
O¢tuagefimumnonum Theorema.
Reperire quintumrefidugm.. ;T oo
FF ijj
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Proponatur linearationalis oy, . *
cui fit longitudine commen~ ¢
furabilislineaywneritergoli’
nea ynrationalis. Proponam o ¢
turnumeriduo AL,2s tales, T 1 .o
st asad nenerans aghabeat proparrioné,qaam -
‘merus quadrazus ad quadrasii:firg; ficus numorns b
adnumeramAs, iraquadrasumlineayvad quadratii
linga. g x, ergo quadrargm linea vy exit commenfurabi
lequadraro linea cn.crgoquadrarum linee g u erit -
tionale, ¢or lined Rwrationalis:fed nwmeri av 7 Iné ha
bent proportionem,quam quadratus ad quadyatier-
go linca Cuy.fant rasionales porentin tantsum. coimme
furabiles. ergolinea ¢y eritrefidus, dico pretereaeffe
refidunm quintun : quo enim mains eft quadatum li-
hee Awquadrato lineary;fit guadrarii lines 9.Cit igi- .
tunfic ficusmamerws a< ad numernung <3, ita’ quadvari
linea & x.ad quadratii linee ny,ergo per euerfam proe
portionem ficus numerss A« ad numernm A Litd qua-
dratumiihes £ ad quadratum lineadifed nuineria
v #on habes proportioneminter (6,gu nimeérus quas
dratus ad quadm:ii,érgp‘ lineagw erit Ian‘gitu/ine in-
commenfurabdisiiness. ergd ‘liriéé pplus poteft linea
ymquadrato linea fibi. longisudine incomméfurabilis:
eftque coniunclalineayn longitudine commenfurabilis
linea rationali «.ergolinea ¢y erirrefidunm quincum.
Repertum eft ergorefiduum quintum.: == -

Nonagefimum Theorema. -

Reperire fextum refiduum,

Sit
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Sit linea rzmonalz; o, @ numeri tres. t_,B 7,7 A P""}"’"“"‘

- mem non habentesinter fe.qua. . - « ,
numerns quddrasus ad ymdmi . "J L
LUM HUMEY UM nUMET REARLEM: . 3‘"“"""—1-‘!-—
& ynehabeat proporuonem ad” i ’
WUMEram B A, Gua. qmddratw £... i inienay ]

Sisiierss ad guddratum nahtemm.ﬁzqwnmerwﬁy

“imdior nhmere 'y afiard; ficue numerns \ ad nwwmerum
- Bysita 7uadr4mm lines wad quadmtum linean:ficut
" auiem numeris &y dd namerwiiy wwaguadrasum li

-ned2nad giiadratum lineayy.Com igitwr-fit fiearvad

€ yita quadratum linet wad quadratumlinex tu; er-
“go quadratum linea  eft comméfurabile qmvdrato li-
“nea{wergo quddrdm lineagn enierationale; ¢ linea
“Qurationalis Er quomam numerus «-ad gy non-baber
?rofortzonem,qud 7uadr4ma numerus ad 7u4dr4m,
“érgo lineaa crit longzmdme mcmen[um[uhflmm ..
Rmfm quioniam eft ficke numeras g4 ad- nameyiiy 4,
#a quadracam linex tnad guadratum lines x. sergo.
“ghadratum linee  nerit commcnﬁcrabzle quadrato i
‘nes b ﬁ-d quadmmm e 2n qlmtzor(dlr,crgo &
“quadratii linéan d eritvationale.orgo lineand erit ra-
tionalis. Et quomam numerus gy ad numerum yA nj.
babet proportion, quam numerus 7u4dr4rm' #d qn-
drati, ergo linea tnerit longzmdme mmmmenﬁ&mh-
Uis lineano funt antem amba rationales,ergo ineat "
wé funtrationales potentia tantum comenﬁmézle: ere
golineald eritrefidunm : dico pretereq effé vefidusim:
[exmm:Cu enim fit ficut niamerss s ad 8 y,ita quadra-
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tum linee asad. guadratumlic - |« oo o

me L u:ficut antem numeris By b 8o 2
. ad numerisy A ita guadratum. ...~ .

linee-tnad quadratilineant. v 4w

Per aqudm igithr PROPOYLIONE b wsvsinisusepideciiiiiyd
ficut numerus s ad numerdmy 4jisa quadratum lines
 &sad quadratyis line-xd; fed numerys s n8 baber pro~
. povtionesn ad numerisy s guams quadratus sumerys
-ad quadratum:ergo linég  evit longitudine incommen
Jarchilislinea 0,¢5 nentralinearam e vy b.t longicn
dine.camimenfirabiliclives rationali- &:quo igitur ma-
- s eff guadyatum lined pugnadrato lineie w8.fis gug-
- dratuin linex. Com igisnr fit ficut namerns.S y ad mu-
moskumydyita-quadratumlinea s ad quadraspms.,
<Hednds ergo per.cuerfam proportionem ficut numerns

S

[Cy.dd numernm ¢ Aita quadrarii lineaty ad quadran
tymlineanifed numerns S xad numerum g8 nanha-
et propersioneng.quam numersis quadrasus ad qia-
drarum.exgo linea verit longitudine incommenfura-
-bilis linea x.Erpolincalnplus poteft guilineas ) gua-
-dratolinée flbtlongisudineinicommenfurabibisycneu
tralinearum Qi eftlongitudine commenfirgbilis li-
nex ragionali w.ergo lineal ¢ eft refiduum fextum.Re-
perean oft-exgo.vefidunm fextum, - Eft autem &7 fa-
silior guadam ratio vepeviendi cuinfGue vefidui, ex illis
Jex ante dsélis, hoc modo. Propofiti fis veperive yefidui
“primium.Proponasur binomii primum linea «y,cuiks
Hiains namé [is w:¢ lines ¢y aqualis fit linea g 4. er-
golinea « 5,8 v.haceft line u 6,8 o funt rationales po-
’ tentid
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tentia tant@m comméfurabiles.¢r linea & e plus poreff,
-quam linea By,hoc eft quam linea & &' quadyato linea
Jibi longitudine commenfarabikis: ¢ lineaw¢ eft longi-
sudine commenfurabily line« propofiterationali,qui
pofitum eft lineam ay efJe binomisi primum. ergo liviea
« A eft refidunm primum.Simils ratione fecundum, rer-
tium,quartum,quintum ¢g' fexeumrefiduum.zeperive
lices, fs propofucrimus fingula binomia einfd ordinis.’
. Nonagefimumprimum Theorema.
Si fuperficies contineatur ex linea rationali & refi-

- duo primo, linea que illam fuperficiem poteft,
eftrefiduum. - S

Corineatur fuperficies re(tign~ & =& ¢34
la «p,exlinearationali «ay, | -

. € refiduo primo wadicoli- L . | :
nea, que pofSic faperficiemtl- 1\ oaf |l
lam,effe refiduum.Cumenim ... of" 1 [k
linea « & fit refiduii primum, =

Sfit slls communibalineadn, (60 57 A @ e K
iunFamineellige,qualem dixi in fine theoremaris 799
ergo linea an,n 4 funt rationales potentia tantumcom
menfurabiles: ¢ tota « x eft longitudine commenfura-
bulss rasionals lines ay,¢5* linea an plus poteftiquiim i
nean A quadrato linea fibi longitudine commenfirabi-
lis.Secetur linea wain partes duas aquales in punitos,
¢ quadrato linees,equale fecundum lineam a v ap~
plicetur parallelogrammum, deficizs figura quadrata:
Sug;illudparallelogrammum ex « 3,0 n.ergo linea a3 cft
Cd GG
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longitudine cimenfurabilisli- w & ¢ 34
pea {nper18.¢ Pgrpur‘xﬂa “ |
i zfﬁ linmeqwy parallele du= |- .
cantire 0,2 x.Er quonsamli | .-
neany eftlongitudine comen- |
ﬁmﬁtlk lineelnergo ¢ to-. 1 . l
talmeaanmrigyex e lueft 5 8 0 %
longitudirie commenfurabilis per16.fed linea wn eft lon
gitudine comméfurabilis line wy.ergo utraque linea-
rum o 3,2 n eft longitudine comméfurabilis lineg wy:[ed

linea ay eft rationalis,ergo ntraque witneft etiamra-

¢ionali5: quare ¢ ntrunque Pdrallelogmmmum PTRE
eft rationale per 20 Et quoniam linea 4+ eft longitudi-
ne commenfurabilis line vn,ergo.¢o* linea ax cft lon-
gitudine comméfurabilss utrique avsv: fedlinea aneft
rationalis , ergo utraque Av,su eff rarionalis : fed ea-
dem linea aw eft longitudine incommenfurabilis linea
wy per definitionem refidui primi uel per 13 aut 14
huins. Quia linea An eft longitudine incommenfurabi-
lis linea an, qus linea wx eft longitudine commenfu-
rabiliseidem linea ay. erga utraque linea av;sn eft ra-
tionalis ¢ longitudine incomméfurabilis lineg « y. Ex
goutrunque parallelogrammum 4 8,ux eft mediale per
2. Sit parallelogrammoa; aquale quadraruma u:pa
rallelogrammo nero x fit #quale quddratum v, detra
&um ex quadrato n u,habens cum illo communem an-
gulum n o u.Quod utfiat reperiasur media proportio-

nalis inter lineas 11,0 w:nam quadratum medie propor

sionalis eritaquale parallelogrammo ex t1,03: porro de
' linea

’
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linean o fumatur linea qua- V222t oo
lis line« media proporcionals - ¢ /\ o
modo reperta,¢o defmbaur § = : x —
eius quadrari.Suntevgoam:= .} 4 N\ -
bo quadrata v circa ean
dem diamerri per 26.6:fit eo- e ANES
vit diameter linea op,€% de- »— 7 s
[eribatur figura qualss bic widetur. Cum igitur fit pa-
rallelogrammi ex « 3,0 2quale quadraro lmea . eft
igitur ficut linea « 2 ad lineam sw,ita lineaswad lmeam
Lnperyy.6: fed ficut linea u 3 ad lineam v, ita paralle-
logrammum w1 ad parallelogrammam «x:ficut autem
linea v ad lineamnita parallelogrammum «x ad pa-
rdelogrammumﬁ {x:Ergo pam”:lagr"amwum xR
parallelogrammum x eft mediii proportionale: fed &5
guadratorii a uef parallelogrammum wr,eft medium
proportionale per lemma pofitum poft 53. Eff antem pa
rallelogrammo a1 equale quadratum A“u‘:ﬁamilelogri
mo uero L xeft 2quale quadratum s §.ergo parallelogra
mum u v eft equale par_allelagrammo «x per lemma po-~
Jitum a nobis ante 54.Sed parallelogrammum «x eft 2-
quale parallelogrammo 28 per 1.6: Paml]elogrammi{'
uerouveft aquale parallelogramo a ¢ per 43.1. Ergopa
rvallelogrammam ax eft equale gnomont v ¢ x,qus gno
ma conflat ex illis parallelogramis. per que uides in fi~
gura maiorem femicirculo portionem pertranfire,co*
pratereaquadrato v Ef} autem ¢ parallelogrammit
© wxaquale quadratis A u,r §:¢5° modo conclufum eft pa-
vallelogrammii ax ¢[Je aquale gnomons v o x, &7 pre-

| GG i
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terea quddm:é,vf.Reliquam o oo
ergo, nempe parallelogram - ¢ \ S
. » x o
mum « C,erit aquale quadra- §t Q .
to s 7,qHod eftquadratum li= | N

nea Av.ergo qaadrati linex
aveft aquale parallelogram-
mo « B.ergo lineanrporeftil-- p—7— P
lud parallelogyammum « g: dico praterea lineam Av
¢ffe refidunm.Cum enim utranque parallelogrammi
w1, ¢ n fitrationale;ut fupra dictam, ergo ¢ illys aqua-
lia quadrata xu,rt, hoceft, guadrata linearam xo,00
eruntrationalia, ¢ lineg ipfa x50 r,rationales Rur-
[us quoniam parallelogrammum a,hoc eft, x £ eft me-
diale,ergo parallelogrammum n gevit incommenfiura-
bile quadrato r§.ergo per 1.6 ¢5° 10.huins,linean o erit
longitudine incommé[urabilss line o v:funt autem am-
ba rationales,funt ergo rationales porentia rantum co=
‘menfurabiles.ergolinea aveftrefiduam : poreft anté pa
rallelogrammum « C.ergo fi faperficies citineatur ¢oc:.
linea qua dllam fuperficiem poteft,eft refiduum. .

Nonagcﬁmumfecundum Theorema..

Sifuperficies contineatur ex linea rationali, & refi-
duo fecundo, linea quz illam fuperficiem poteft,
cft refiduum mediale primum. :

Superficies « & contineatur ex linearationali «y, ¢5 refi-
duo fecunds a a. dico lineam qua poteft [aperficiem o 8.
¢ffe eam,qua dicitur vefiduii mediale primum.Sit enim
linea « #lineaconiuncta an.ergo. linea avm afunt ra-

L o tionales
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tionales potentiatantum cimen-, & .2,
furabies:¢s* linea coniunéla s, T
¢ft longitudine comméfurabilis li-
nex rationali «vy:linea uero wn
plus poteft quilinea Ax quadra-
toline fibi longitudine commen- *
[urabils.Secetur linea ax bifaria
& aqualiter in Pﬁc‘?o We [écii- 4 ,
dum lined «n applicetnr quarte pavti quadrati linee
“anhocefl,quadrato linea «x aquale parallelogrammis
- ex wl,w,deficiens [pecie quadrara.evgo per 18 lines -«
-eft longitudine comméfurabilis lineau: ¢5* per puncia
& ipfilinegay ducantur parallele« 0,2 1,ux:¢o* qo-
-wiam linea « { eft longitudine comméfurabilis lines ¢,
wergo rotalinea a neft utrique a 33w longitudine comen-
furabilis.Eft autem linea o u rationals ¢ longitudine
incommenfurabilis linet « v.ergo ¢5° utraque e &, 3n eft
* rattonalis ¢ longitudine incommenfurabilis lines o y.
ergo utrunque parallelogrammum w1, ix eft-mediale
per 22.Rurfus cumlinea afit commenfurabilis longi-
tudine linea v n, ergo ¢9* Anefturrique Ao, longitndi
“ne commenfurabilis:fed linea axeftlongitudine commeé’
Jurabilislinex rationali wy,ergo utraque Asan eff ra-
tionalss ¢y longitudine commenfurablis linez wy.ergo
ntrungue parallelogrammum 4 6,ux eft rationale per
. 20.Deferibatur parallelogrammo «1 aquale quadrativ
A n:[mmllelogmmmo ueroLx,equdle fitquadrasii v;,
ficutin pracedenti theoremate,quadrata nppf erant
circa candem diameseum:fit diameter o ¢, ¢ deferibas
- R T F P
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tur figura fient modo dicti éf. o v a

Quoniam ergo parallelogram- 4><1
ma a1, x funt medialia ¢o in- \x .
ter [¢ commenfurabilia, o illis $ (‘ =
aqualia quadrata linearis ao, | ‘
o1 funt medialia,ergo lineg a,
© or funt mediales potentia com- £ 7 £
menfurabiles.Conftar antem potentia commenfurabi-
les effe lineas n o,0 1,quia earum quadrata funt commé
furabilia:comméfurabilia funt porro quadratailla, fi
licer limearum a o,0v,quia funt #qualia parallelogram-
mis e 1l x,quet funt comenfurabilia:coméfurabilia por-
roeffeilla parallelograma « 1, x conftateo,quod modo
probatumeftlineas « 3,2 effe longitudine commenfu-
rabiles. Ergo per1.6 ¢7 10 huins parallelograma u1,2x
[fant commenfurabilia.ergo modo probatum eft uia re-
folutionss lineas  o,0v,¢fe potentia cimenfurabiles. Er -
quoniam parallelogrammum ex « {,¢n et 2quale qua-
drarolinez . eftergo ficut linea agadlineiss, irali-
neanadlineamgw:fed ficus inea «2 ad lineam «u,ita
parallelogrammii a1 ad parallelogrammi s x: ficur an-
temlineasn adlineamy n, ita parallelogrammis « x ad
parallelogrammum ¢ x.ergo parallelogrammorum a1,
txmedinm proportionale eft parallelogrammis « . Eft
etiam quadratornm a u,r § medium proportionale pa-
rallelogrammum w»: ¢5- eft equale parallelogrammis .
ot quadratoa u: pdrallelogrammum ueroix eft 2qua
de guadraror § Ergony erit aquale parallelagramo.s x:
Jedox eft aqualeparallelogrammo 4 ;parallelogram-
, mum

v
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mum neronfeft aquale parallelogrammo uyv. Totii er-
go parallelogrammum # x eft aquale gnomoniv ¢ x,¢o°
guadmto v{. reliquam ergo, nempe Pamllelogrammﬁ
o 8,¢ff 2quale quadrato ¢ v,hoceft quadrato line ay.
Ergo linea n v poreft fuperficiem « 6:dico praterea lined
Aveff refiduum mediale primum.Cum enim paralle-
Dogrammaum x fit rationale.fir§; aqualé parallelogra-

‘mouv,hoceftagergont,hoceft parallelogrammum ex
A 0,0 reritrationale:fed quadratum ¢ eft mediale,quia
-ei aquale parallelogrammum t x modo probatii eft effé
mediale.Ergo parallelogrammum n ¢ erit incommen-

~furabile quadrato v§:[ed ficut parallelogrammii n ¢ ad
qhadratum. v§italinea ao,adlineam or,per 16. ergo
-per 10 baius,linea A o,0 1 fant longitudine incommen(is
rabiles:fed modo probatum eft eas effe mediales poten-
tia commenfurabiles.ergo linea A o 01 funt mediales po.
tentia tantum commenfurabiles,continentes rationale.
Ergolineany eff refidunm mediale primum,¢o* poteft
Juperficiem « g contentam ex linea rationals ¢o refi~
‘duo fecundo.

Nonagefimumtertium Theorema.

Si fuPerﬁcies contineatur ex linea rationali & refi-
duo tertio,linea quz illam fuperficiem poteft,elt
refiduum mediale fecundum.

Superficies enim « g cotineattir ex linea rationaliny , ¢
refiduo tertio « A.dico lineam que pofSit fuperficiem « £
effé refidunm mediale feciidum Sit linea coniuncta av,
ergo linea awu A funt rationales potentia santum com=
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méfurabiles, ¢+ neutralinearum »_ & __ ¢ 3 o
ang A eft longitudine commenfu-

‘rabilis linee rationali «y. Tota ue
rou gplus poteft,quam coniuntta

- wdquadrato lines fibi longitudine
commenfurabilis.reliquafiarutin | | .
pracedétibus.ergolinecalinfuns ¢ 0 o+ %
longitudine commeéfurabiles ¢o farqllelogrdmmif %,
commenfurabile farallelogmmmo ¢n.Et guoniam «Z,
U funt longitudine comenfurabiles, ergo tota linea wx
eoff wtrique « 3,3 n longimdme comméfurabilis: fed linea
«n eftrationalis ¢5 longitudine incommen(furabalis li-
nee «y,ergo utrazue w,2n.eft rationalis &g longitudi-
.ne incomméfurabilis lineg ay. ergo utrique parallelo-
grammum a1, x eft mediale per 22.Rurfus cum linea
Asfir lohgitudine commenfarabilis linee vn, ergo €9 to
ta A x eftlongitudine comenfurabilis wtrique ds,enifed
linea an eft rationalis potentia tantum commenfurabi-
lis linex w y,ergo ¢o* utraque lineamm\.ﬂ__e,s weft ratio-
nalis porentia tantam commenﬁ;mlzilt: lines « y-ergo
‘¢ urriique parallelogrammum a8, x eft medrale: ¢
quoniam lines an,dx [ant potentia tantum commenyt-
rabiles,ergo funt longitudine incommen/t}rabiles:ﬁd li
nea wn eft longitudine commenfurabilis lines « 3:linea
antem A x eft longitudine commenfurabilis linea us,er-
golinea ul eft longitudine incommenfurabil lineass.
Sicut autem linea « 2 ad lineam vu,ita paral]elogrdm—r
mum a1 ad parallelogrammum s x.ergo w1 eft incom-
menfurabile ipfi«x. Conflruatur parallelogrammo s
' ' aquale




J LIBER X. R

aquale quadratuma wsipfinero & v - >
¢ aquale quadratiiv§, &5 de- N\ L
[eribaturfigura,utin praceden \ *
tibus.Cum igitur parallelogra-~ | \”
mid ex alinfit aquale quadra- | 5
tolineasn.eft ergoficut lineawy .| | |
adlineamwjitasnadznfedfi- » % . 8
cws linea wdad lincam w,ita parallelogrammis «» ad
parallelogrammum «x:ficue antem linea «x.ad lineam
{njira parallelogrammum «x adparallelogrammis 2 x.
ficutergo parallelogrammum «+ ad parallelogramm#.
sx,itasx ad In.ergo parallelogrammoram w1lx me-
dium proportionale eft «x. Sed quadratorii Auyv§ me=
dium proportionale eft parallelogrammum nr,ergo.vx -
eff aquale ipfi uv.ergo totam parallelograrmmnm ax eft
aquale gnomoniv @ x,¢5* quadratoy . Eft autem ipfum
« x 2quale quadratisn uyr f,religuum ergonempe aCeft
aquale guadrato s r,hoc eft quadrato linee av, ergoas
poreft fuperficiem & dico pracerea lineam A veffe refr-
dunm mediale [ecandum. Cam enim, ficut probati eft,
parallelogramma 1,2 fint medialia, ergo eis aqualia
quadrata linearii h oyov funt etid medsalia. ergo arraq;
linean oo v erit medials: ¢ quoniam parallelogram-.
mim « 1 eft commenfurabile parallelogramme 2x,ergo
¢ ¢is #qualia quadram linearnm n 0,00 erunt com-
menfurabilia Rurfus cum fit probatum parallelogram
mum i effeincomméfurabile parallelogrammo «x,er-
go incommienfarabile erit quadratum a u, parallelo -
grammo urhoc eft,quadrasum linea » o, parallelogra-
S S . HH
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Mo ex Ao,or:quare ¢ linea no. - ® ’ >
erit longitudime incomenfurabj- | N _—
lis ine ov.ergo linee n o,01 funt ¢l \x R
mediales potentia tantum com- ( N :
menfurabiles : dicopratereaeas | :
continere mediale.Cil enim pro- \
batit fir s x effé mediale,ergo ¢g # 7 »
ill: equale parallelogrammii ex a o,0 verit mediale. er-
golinea ayeft refiduum mediale fecundum, ¢o poteft
[uperficiem « 8.Ergo linea potens fuperficiem « ¢ eft re-
Jiduum mediale fecundum. : :

Nonagefimumquartum Theorema.

[

Si {uperficies contineaturex linea rationali & refi-
duo quarto, linea qug illam fuperfici€ poteft, eft
linea minor. |

Superficiesa g contineatur ex linea PO .
rationali u f,et refiduo quarto a a. :
dicolineam qua illam fuperficiem )
« ¢ potefteffe ed,que dicitar linea
minor:fit enim linea ciiuncta as,
ergo linee wn, Aw funt rationales | ' |
potentia tantum commé) wrables:y B @ 1%
¢7 linea s plus poteft,quam linea Ax quadrato linea
fibi longitndine incomméfurabilis, ¢ linea an ¢ftlongi
tudine commenfurabilis linee «y.Dinidatur linea ax
bifariam ¢ ¢jadliter in punitos: ¢5 quadrato linea
swequale feciidum lineam wn applicetur pamllelogr{-
-mum, deficiés figura quadrasa,fir;illud parallelogra-

m4ns
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mik ex a 2,0 n. exgo per 19.linea a erit lqngimdine in-
commenfurabilss linea ¢n. Ducantur per puncta 3,0
ipfis lines ay,a ¢.parallele «0.21,0x. Cum igitur linca
«u fitrationalis, ¢ long:mdigre commenfurabil linee
wy,ergo totum parallelogrammum a x eft rationale per
20.Rurfus cum linea ax fit longitudine incomméfura-
bilis linex ay,(nam fi effet inea ax longitudine com-
menfurabilis linez ay,cum linea wnfit eidem o y longi-
mdmc.commé’ﬁ;mbzlis, effent etiam linee an,n longi-
sudine commenfurabiles,cum ramen pofit fint potetia

“tantum commenfurabiles)funt antem amba « v, Axra
tionales.crgo parallelogrammii 2 x eft mediale. Rurfus
cum linea w fit longitudine incimenfurabily linee ¢,
ergo incommenfurabile eftas ipfi parallelogrammo .
Ciftruatur parallelogrammo a1 o v -~
aquale quadratama w:ipfi uero |3
' n aquale quadratum-viambo ¢ RN \x'
quadrata habentia communem NN
angalinor. ergo quadrata au, . \
v£ funt circa eandem diamerri:

fit diamerer o¢ ¢o deferibatur fi » T F
gwra.Cum iguar parallelogrammii ex « 3,0 x fit aquale
quadrato line ww,erit proportionaliter.ficut linea a2
ad lineam «njitalineasn adlined 3u:fed ficut linea wl
adlincam sv,ita parallelogrammum «1 ad parallelo-
grammum x per 1.6.Sicut autem linea wwad lined 2u,
-ita parallelogrammum «x adparallelogrammum 2.
ergo parallelogrammori «1,x medium proportionale
efts.ergoficus dictum oft in precedentibus,parallelo- .
S HH j
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grammum wreft aquale paral- ” »
lelogrammosnifed as eff aquale | o T
Jipfien,ipfam astemuy ipfing.er- £ / N \x Iy

- go parallelogrammam ax eft «- ! .
quale gnomom’ v X0 7u4dr4' - \
tor£.ergoreliquuma g eft equa-
le reliquo quadrato = r,hoc eft, _
guadrato linex av: dico praterealined nveffe irratio-
nalem eam,qux linea minor nocasur. Cum enim paral

lelogrammum a xfit rationale, ¢ fir aquale quadratis
lirearam a o,0v, 6190 compofitum ex. quadratis linea-
7ié A 0,0y erit rationale Rurfius cum & x fir mediale; fit§;

.&quale ei,quod fit bis ex A o,0rergo id quodfit bis ex

.no,01 eftetiam mediale: ¢5* quoniam Pamllelogmm-
mum 1 eft incommenfurabile parallelogrammog x, er<
go &5 eis aqualia quadrara linearum a o, funt incs-
menfurabilia.ergo linea noyo v funt potentia incommé
ﬁtrabile;, conficientes compofisum ex quadratis ipfarii

- rasionale:id uere quod fic bis ex 1pfis mediale,quod est

coméfurabile ei,quod it [emel ex 1pfis:ergo. ¢y quodfit

[emel ex pfis, eriterid mediale Ergo linea nv eftirratio

nalis, que uocatur linea minor ¢o* poteftfaperficié x £.
Nonagefimumquintum Theorema.

I

Si fuperficies contineatur ex linearationali, & refi-
‘duo quinto,linea qu illam fuperficié poteft, eft
‘€a,queg dicitur cum rationali {uperficie faciens to

tam medialem. | ' _

Superficies enim « B cantineatur ex linea yatsonali ay,¢5*

Lol refiduo
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- refiduo quinto w A.dico lineam,que illam faperficié po-

. tefteam ¢[fé que dicisur faciens cumrationali fuperfi-

" cie totammedialem:[it enim linex o & sunlta linea Ay,

- queerit longitudine cimenfurabilyslinea rasionaliay,

‘ . cateraerunt ut inpracedenti.Et quoniam linea ax.est
| longitudine incommenfirabi- , . . %
lislinea wy, ¢z funt amba va- [ T
tionales , ergo Parallelogr&'mii W
e erét mediale.Rurfis quonid | )
linea augftrasionalss; e ligi4' . -~
~thdine coméfurabilis lines'ay; | 70 7}
ergo A x erit rationale. Ciftrua f—

tur quadratuma p equalepa-, .,
mllelpgrammo«:, quadmtm-' RS x -
uero:éagualeipﬁ(x,minpro.J — 6 ¢
ximo, fimiliter demiftrabimus. | .-/ IL// 4=
lineam ny poffe fuperficiem.w gz =3 /7 e o
dico praterca eameffelmeam, | < [ |
que dicitur cam rationali fu-

perficie faciens totam medialent. T

cum enim o x fit mediale, etiam illis equale cobzfo/{iﬁm-
ex quadratis inearuma o,0v,erit mediale:Rurfus quia
Axeft rationale,ergo ¢ illi aquale id, quod fit bis ex
| Aoy0 verit etiam rationale; ¢ quoniamlinea: « L efHon:
A ir'mdine incommé[urabilis linea g, exgoper1. 6 ¢o 10
'} uins. parallelogrammum ay eris incomenfurabile pa-
| rallelogmmmo g r,ergo ¢ quadratﬁ linee x o eriv in~
[ _ ~sommenfurabile quadrato linea o rrergo linee Ao, 09

fant potentia incommenfarabiles facientes compofitum.

HH iy.
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ex. quadratis ipfari mediale,id uero quod fit bis exi-
pfis rationale.ergo reliqualinea nveft irrationalis: né-
peea quadicitar cumrasionals fuperficie facienstotd
-medsalem, ¢ poteft fuperficiem « g.Ergo linea potens
Juperficiem « g eftlinca,qua dicitur cam ratsonali [#-
perficie faciens toram medialem. . ,

Nonagefimumfextum Theorema.

Sifuperficies contineatur ex linea rationali & refi-
duo fexto,linea que illam {uperficiem poteft,eft
ea qua dicitur faciens cum mediali {uperficie to-
tam medialem.

Saperficies « 8 contineatur ex linea M sy
rationaliwy, et refiduo fextoxd. [T
dico lineam qua poteft fuperficié
wCeffe eam,que dicitur faciens |
cum medials fuperficie rord . me-
dialem. Sit enim. linee wa linea
coniunctaAn, &g carera fiat, ut ,
in pmcede"til:m:cum linea «fit z B 0 s
-longirudine incomenfurabilis li-
nea Iu, ergo s parallelogram-
mum w1 erit incommenfurabile
parallelogrammo ¢x. Et quonia
lines aw;xy,funt rationales po-
tentia tantum comméfurabiles
ergo parallelogrammum « x erit, bR
mediale: fimili ratione & x erit mediale. Cum _ifimr li-
nes an,u A [int potentia tantum commenfura iles,er-

&°
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gofunt longitudine inter ¢ incommenfurabiles : fed fi-
curlinea wnad wa,ita parallelogrammum «x ad 4 x.
ergoaxerit incomenfurabile ipfi ax. Conftraatur eadé
figura,quain pracedentibus , fimilicer probabimus li
neam A v poffe fuperficié'a C:dico praterea eam ¢ffe,qua
dicitur faciés cum fuperficie medrali toram medialem:
nam «x eft mediale,ergo (’y*.illiqaguale. compofiti ex
quadratis linearum x o,01 erit medsale. Rurfus quonid
axeftmediale,ergo €5 ei aquale,id quodfic bis ex.» o,
overit mediale. Et quoniam wx eft incommenfurabile
ipfi Av,ergo ¢ quadratalinearum xo,0 v erunt inco-
menfrabilia ci,quod fit bis ex x o,0 v:¢5* cum paralle-
logrammum «. fir incommenfurabile parallelogram-
0o xergo etiam quadratum linee A o erit. incommen

furabile quadrato linez s v. exgo linee A o,0v exunt po-
tentiaincommenfurabiles , faciéres compofitié ex qua-
dratis linearam 0,01 mediale,er quod fit bis ex ipfis
mediale:praterea compofitum ex quadraris ipfari in+
commenfurabile ei, quod fit bis ex ipfis.ergo linea nveft
irrationalis,que dicitur cummediali fuperficie faciens
totam medialé,¢o poteft fuperficiem « ¢.Ergo linea po-.
tens fuperficreme g eft ea, Jme dicitur faciens cum [4-
perficie medsalitoram medialem. S
- Nonagefimum{eptimum Theorema. "
Quadratum refidui fecundum lincam rationalem
applicatum,facic alterum latus rcﬁdqum primd,
Sit.refidusm u € rasionalis uero lineay £:¢5% quadraro -

nea « b aquale fecundum lincam y 2 applicetwr paral-
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lelogrammum.y« faciésalterii « .~ g
Lotws y2,dico lineamy  effe re- L, am
fiduum primum.Sit enim linee ]
wplmnea cineniérerinntbapu, L. o[ | ||
quzx ¢ eadem dicitur lineacé | IEE
sunila, us in fine theorematis | R
79-ergo.linea any s, funt va- | - ol
tmale: potentidtantumcoms | 1 Jd ||
menfurabzles ¢7* quadrato li- . LR S A
nes ax fecundum lineam y A afpbcemr paralielogrdm
mumy 4, quadrarouero linee & n aquale pamllelogra«
mum xa:torum ergo y A eft aquale quadraris linearam
wxu 8:fed parallelogrammum y ceft dqmde J uadrato
livean ,&,relzquum ergolneft a’quale ei,quodfit bis ex
exuC:quiaguadratalinearum wn, g funt xgualza ety
quodfit bis ex a €,¢5* quadraro linea w g per 72.Se-
cemrlmmz wbifariam & aqualiter in ]mm‘}o PeF P
piEo s ducarur linexy A famlldd linea v, ergoutrit=
gueex Parallelogmmu 260 A eft aquale ei.quod fit f6-
mel ex awu 8. Et quoniam.quadrata linarum wnn
ﬁun: ratwmzﬁd, quibus gnadratis eguale eftparallelo
grammié yaergoy A eftrationale. ergolinea yu'efira
tionalis longitndine commenfurabilis linesy a. Rurfus
quoniam id quodfithis exann & d?mfdmle,ergo o il
li zquale nempe parallelogrammum 2 a, erit medsale.
ergo linea-u eft rarionals longitudine incommeni-
rabilis liné 2y 0.Et quoniam quadratalineatum ann 8
ﬁmrattomlzq,;dm quod fié bisex. wimamediale,”
ergo quadrats lmmrum % & funt incommenfura-

bilia
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bilia ei,quod fit bis ex « u;n €. Eff auté quadratis lineavis
e w,n € xqualei parallelogrammum y r:ei nero quod fit
bis ex wnu € £quale nergoy A erit incommenfurabile
ipfii a.ergo ¢o lineay u erit incommenfurabilis longi-
tudine linex Ju:funt antem ambe rationales.ergo li-
nexyu,? u funt rationales potentia tantum commenfa
rabiles, ¢5 lineay ¢ eft refidunmper 53:dico praterea
¢ffe primum vefidunm.Coim enim quadratorum linea-
rum awn B fit id quedfir ex o« n,u B -medinm_proportio-
nale per lemma pofirnm poft 53:fit autem quadrato li
nea wv,2quale parallelogrammum v b,¢i nero quodfit
ex anu € aqualern:quadrarouerolines wBaquale x n.
ergo inter parallelogramma y ;0 x medium proportio-
naleeftrnergo ficut v advasitara qdan.Sed ficur v

ddvasitalinesy i adlineams u : ficur autem v A ad x A,

dtalinearn 42{1ine4(n X u.ficht ergolineayx ad lineam
vuitd linearn adlineam x u.ergo parallelogrammum
ex yx,ww eft aqiale quadrato ru Jaoc: eff quarte parti
quadratslinee u.Er quoniam quadmmm lineg o v eft
commenfurabile quadrato linean B,ergo ¢o* y d exit ¢
menfurabileipfi xa:ficut antem 9 ad x nyita linea yx
ad lineam x y.ergo hinea yx exit 1_qngitud_ine'commenﬁ¢
rabilis linea x n.evgo per18 linea yu plus poteft,quam
linealu guadraso linea fibs longitudine commenfura-
bilis Eft antem linsa yu longitadine commenfurabilis
line rationalty A¢rgo linea yleft refiduum primum.

Ergo quadratum refsduifecundym lineam rationalem

applicarum facit alterum larus refiduum primum.

- Nonagefimumoctauum Theorema.
) i
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Quadratum refidui medialis primi fecundum ra-
tionalem applicatum,facit alterum latus refidud
fecundum, L ‘

Sit refidusm mediale primam  g,ra~ ., sy
tionalis uero v &: et quadrato lines '
«aquale fecundum lineam v a ap
plicetnr parallelogrammum v, fa
ciens alteram latus y . dico lineam |
y2efJe refidunm feciidum.Sicenim | - |
linex « € linea conuenienteriunlta | -
Bwergo linee wn, g fune mediales
porentiatantum commenfurabiles © °
rationale continentés Et guadrato lines wn aguale fe-
cundum lineam y Kapplicernr v 8 faciens alterum la-
t#5 y n:quddrato uerolineg n o wg\u‘ale appliceturx a fa
ciens alterum latus x w.totid ergo yneft aquale ambo-
bus quadratis linearum wn,x6,qua fane medialia in-
ter [ commenfirabilia.ergo ¢ parallelogramma s,
x A funt medialiainter [¢ comimenfurabilia.ergo per 16.
totym yA eft utrique y 4,x A commenfurabile:exgo per
carollarinm 2.4° totum y x eftetiam mediale. ergo linea
yueft rationalis longitwdine incommenfirabilis linee
y Aper 23.Et quonian y A eft aquale quadratis lineari
« n,u 6, quadrata uero linearum wwnn & fint aqualia ei,
quodfit bis éx an,uC erquadraralines: « ¢ per.2.qua
dratouero linea & 6"eff aqwale ﬁ@r&ﬂelogrdpémam' rer
eliqguwmergonempe id quod fit bisex wun € eft 2qua-
le refiduo parallelogrimo 2 pfed id quod(fit bis ext e
v 8 efteationale,ergor nerit vaviowdle,ergolinels Qu oft

- ratio-

&
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Tationalis ¢ longirudine comenfurabilis\lipea y & per.
21.Cum igitur parallelogrammum A fis mediale,pa-
vallelogrammum wero Lx fit rationale, exgo funvinc-
méfurabilia: ergo ¢ linea y u evit longirudine incom-
" méfurabilis linex L w:5 funt dméwm'r‘ionale:.erga li-
neay erit refidunm.dico pratereaceffo refidui fecun-
dum.Secetur enim linea L bifariam ¢ aqualiter in
punélora quo puanilo parallela adlineamy a4 ducatur
linear £.ergo utrig; exEan eft aquale parallelogra-
mo ex wnnC.Er quoniam quadratoram linearum u s,
x & medinm proportionale eftid quod firex ann e, ergo
& parallelogrammorum y 8,x  medium proportiona-
deeftyan.Sedficus yseftadynjitalineayx ad lineamyu:
Sficut antemrnadxaitalinea vi adlinedx p. ficur er-
golineaynadlineamspjitalinearpadlineam x per-
. goparallelogrammam ex v x.x ueft aquale quadratoli
nex yu,boceff,quarte parti quadrati ineey n.Sed pa-
rallelogrammum y o eft commé[urabile ipfi xAErgo ¢o*
linea yx line x u erit commenfurabulis longitudsne er-
goper 8.lineayuplus potefl,quamlinealu quadrato
linea fibi longitudine commenfurabilis: eft antem linea
Lu, quadicitur couenienter iuncta comenfurabilis lon-
Gitudine imea rationaliya,ergo linea y2 eftrefidui fe-
cundum. Ergo quadratum refidui medialis primi ¢oec.

-Nonagefimumnonum Theorema.

Quadratum refidui medialis fecundi fecundumra
tionalem applicatum, facit alterum_Jatus refi-
duym tertium. :

e

I j
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Sit linea « € refiduum mediale feciidum , rationalis ero fir
lineay &: ¢ quadrato linea « p #quale fecundumlined
y & applicetur parallelogrammum y« faciens alterum
latus v .d.:co Iirz.earrz: ¢ effe refi _ o \
dunm tertium.Sit enim lineew g7 T,
linea conuenienter iuntta pn,er T
goline an,u B funt mediales po- -
tentia tantym commenfurabiles
continentes mediale ¢o° catera,
ut in proximo theoremate. ergo
linea y ueft rationals ligtudine ~
incommenfyrabilis line ratio- = ¢ 5 e
naliy a:¢o* tridque ex L neft #quale ei,quod fit ex
wu,n 6:fed id quod fit ex wnpn & eft mediale,ergo id quod
fit bisexc ann € efteriam mediale:ergo o totum 7 A eft
etiam medial: Ergo linea g u eft rationalis ¢ logitudi
neincommenfurabils linea y 8.Et quoniam lines v,
ug [ant longimdine incommcnﬁthile:,ergo &7 qua-
dratum linea « erit incommenfurabile Parallelogram
mo ex au,n £:fed quadrato lines wu funt commenfura-
bilia quadrasalinearuin «wn g:parallelogrammo ue-
roex awul eft commenfurabile id,quodfit bis ex an,u €
ergo quadrata linearum «wu  funt incommenfurabi
lia ei,quodfi bus ex anyn C.ergo ¢ eis aqualia paralle-
logramma a2 A funt incommenfarabilia: ergo ¢ li-

ned yuerit longitudine incomméfurabilis inee L u, ¢

Junt amba rationales.ergq'Iineaﬂe/l refiduum: dico

pratereacffe refiduum tertium.Cum enim fir commen—~
Jurabile 7uadratii linee anhoc eft 9, quadrato linea
_— V3N




LIBER X. 13
¢n,hoceft parallelogramo x ». exgo ¢ lined y x erit lon
gitndine comméfurabilis linez x u. Eadem vatione qua
ufi famus in pracedenti,probabitur parallelograminis
ex yx,x ueffe aquale quadrato lines v u,hoc eft quarte
partiquadratilines { u.Ergolimeayy poteritplus,qua
lineal u quadratolinea fibs longitudine commen(ird-
bilis:¢o* neutra ex linets y u, u eft longitudine commen
furabilis line rationali y a. ergo lineay eftrefiduum
tertium.Ergo quadraris refidus medialis fecunds ¢oec.

Centefimum Theorema.

Quadratum linez minoris fecundum rationalem .
applicatum,facit alterum latus refidui quartum..

Sit linea minor u C,rationalisue s
royafecundumquam qua- » Ly xp
dratolineaw g equale appli- | -
cetur parallelogrammum v,
aciens alterum latus y¢:dico
lineam vy} effé refiduum quar
tam. Sit enimlinex o g linea ¢
conuenienter iunffa Cu,ergo 3 IS
linet an,n funt potentia incomméfurabiles , facientes
compofitdi ex quadratis ipfarii rationale:id uero quod
fit ex spfis,mediale, ¢ catera fine ut in pracedentibus:
ergo totum parallelogrammum y a erit rationale.ergo
¢ lineay weritrationals longitudine commenfurabi-
s ey 0.Et quomiam 1d quod it bis ex wun ¢ eft me-
diale,ergo ¢ illi aquale Pdraﬂelogmmmii 2aerit me-
diale.ergo linea g u erit rationals l@imdine incomen-~
' mi
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furabilis linea y a: fed linea % s__ 3
yueftlongitudine commenfu » % v _ap
rabilis linea ya.ergo per 13. |
uelrq.huinslineayu eritlon |
gitudine incimenfurabilisli- |
nee 3 u.fed funt ambaratio~ |
nales, ergo linet yp,tu fans 1
rationales potentia tantii - £ FEN
menfrabiles. ergo linea y L erit refidunm.dico pratey-
ea eff¢ refidunm quartum. Cii emm lineg an,u ¢.fint po
tentia incommenfurabiles,ergo ¢5* ipfaram quadrata,
hoc eft,illis equalia parallelogramma. o,x A fant inci=
menfurabilia.ergo ¢o lineay x erit longitudine incom-
menfirabilis linea x w.Similiter oftendemus parallelo-
Zgrammum ex y x,x u ¢[Je aquale quadrato lineay u,hoc
eft,quarte parti quadran linee Qp.ergo per 19.linea
v u poterit plus,quam lineal u quadrato lines fibi lon-
gitudine incommenfurabilss: ¢ eft toray u longitudine
commenfurabilis linez rationali + Asergo linea v erit
refidunm quartum. Ergo quadratii linea minorss ¢oc.

Centefi mumPrimum Theorema.

Quadratum linez cum rationali fuperficie facien:
tis totam medialem fecundum rationalem appli
catum,facit alterum latus refiduum quintum.

Sit linea cum rationals fuperficie faciens toram medialem
w g:rationalis ueroy #fecundum quam quadrato line
a8 aquale applicetur parallelogrammum y faciés al-
ternm latus v3.dico lineam y 3 efJé refidunm quint#.Sit

enim
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enim lines « g,linea conuenien . e,
ter iunctaCu. ergolines wn, Bn 5 T . . '
. .9 . — Y R R
fans potentia incomenfurabiles | "]

facientes compofitum ex qua-~
dratis ipfarum mediale:id ue-
10 quod fit ex ipfis rasionale. |
fiant enim omnia eo modo qso e |
-in pracedétibus, ergo totum y A |
‘erit mediale.ergo linea yu evit ,
rationalis longitudine incommenfurabilis line y a: ¢
serique ex parallelogrammis 3 £,0 A erit rationale,ergo
'€9* totum Aerit etiam rationale.ergo ¢ lineay ueris
rationalislongitudine cimenfurabilss linea v #.Et quo-
niamy A eft mediale,parallelogrammum uero A ratio-
wale,ergo y A2 A fantincommenfarabilia: ¢ linea v i
erit longitudine incommenfurabilis linee 2u:eo fum
amba rationales,ergo linee yu,lu funt rationales po-
tentia tantum commenfirabiles.ergo linea v 2 eft refi-
duum.dico praterea effe refidutim quintum: fimiliter
enim probabimus parallelogramii ext yx,x weffé aqua-
le guadraso linea yu,hoc eft,quarta parti quadrati li-
neet w.Er quonid quadratii linea « whoc eft, parallelo-
grammis 0 eft incomen(urabile quadrato ¢ i,hoc eft.pa
mllelogrc‘t’mo x A, ergo lineay x erit longitudine incom-
menfurabilis linex R.ergo per 19 linea y u plus poteft,
quam linea uquadrato linea fibi loréziitudine incom-
menfirabilis:¢o eft conuenienter iuncta lineaqp longi:
sudine commenfurabilis ineey a.ergo linea i eftrefi~
dunm quintum. Ergoguadratum ¢oc.
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Centefimumfecundum Thcorcma.

Quadratum linez cum mediali fuPerﬁbic facientis
totam medialem,{ecandum rationalern applica-

tum,facit alterum latus refiduum fextum.
Co <

Sit linea cum mediali fuperficie facis totum mediale « €,
rationalis ueroy Afecundum quam quadratolines « 8
equale applicetur parallelogrammaum 3 faciens alre-
rum latus y3. dico lineam 2 effé vefsduum fextmm.Sie
enim linea « 8 linea conuenienter inncla & viergo linee

w8 ufunt potentia incommenfurabiles,facientes com-

poficum ex quadratis ipfarum medale,id uero quodfir
exipfis mediale: pratereaincommenfurabile compofiiis
ex quadrarss ipfaram ei,quod fir ex ipfis. fiant catera
ut in pracedentibus.trgo totam ya erit mediale(quiz
¢ft equale compofito ex quadrasis linearii au,n ¢quad
eft medsale. )ergo linea ~y u eric rationals longitudine
incommenfurabilis inex y 4: fimiliter parallelogram-
mum\erit mediale. ergo ¢ linea { . erit rationalis
longitudine incommenfurabilis linet v 2.Et quoniam
-compo/z'tum ex quadratis linearum «n,Bu eft sncommé
furabile ei,quod fir bis ex an,uC,ergo ilhs #qualia y x
A erunt incé’menﬁ{rabilia.ergo ¢ linea yu,tu eridt
longitudine incommenfurabiles: funt antem amba ra-
tionales,ergo funt rationales porentia tantum commen
wrabiles. Ergo linea y  erit refiduii:dico prasereaclfe
refidunm fextis. fidr cateraut in faperiorthus. Et quo~
niam lines an,Cn funt potemia in.commenﬁrabz‘les,"ere
go quadrata ipfarum funt incommenfurabilia,hoc 77.,
illsw
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illis aqualia vo,xn.ergo ¢z ¢ k%
lineayxlineaxuerit longi- » % 9 =»p
endine incommenfurabilis,fi- |
cut in [uperioribus demon- |
frrabatur parallelogrammo- 1
r4my O,x A effe medium pro- 1
portionale ya.ergo per 19.li- +
‘neayuplus porerit,quam li- g : S
nea ul quadrato linee fibi longitudine incommenfa-
rablis: ¢’ neutra ex ipfisy u,t u eft longitudine commé
[irabilis inea rationali v a.ergo linea v 2 eft refidunm

- fexctum Ergo quadrarum ¢oc.

Centefimumtertium Theorema.

Linea refiduo commenfurabilis longitudine,eft &

ipfa refiduum eiufdem ordinis.

Sit refidunm « B,cui fit linea commenfurabilis longitudine

eiufdem,cuins ¢o* vefidunm v ¢ :
«pB.Ciienimlinea € firre- 7 & N
fiduitsfit linea i conuenienter iunita ¢ v:ergo lines ws,
B+ funt rationales potentia tantum commenfurabiles:
fitg; ficnt linea « g ad lineam y ajitalinea g adlined
A 2ergo ficut unum ad unum,ita omnia ad omnia per
12.5.Erit ergo ficut linea « 8 ad lineam v a,ita tora i-
nea wv,ad totam lineam v2,¢5 linea g« ad limeam az.
ergo per 10 huiss,linean erit commenfurabilis longi-
tudine inex v 3¢9 linca g linee 43 fed linea w+ eft
rationalis,ergo ¢ lineayeritvasionalis.fimiliter go*
: KK

yadico lineam y Aeffé ¢o* ipfamrefiduum o ordinis




EVCLIDIS ELEMENTOR.
linea 4 erit rationalis,qaia -~ '« ¢ 3
linea g« cui ipfa eft commen » 3
farabilis eft eriam rationalis:fed quoniam eft ficat linea
Beadlineam ws,italineany adlinea v3,¢5 lines g,
we funt potentia tantum commenfurabiles,ergo ¢o* li-
nead 3,2 fant potentia tantum commenfurabiles.er-
golineay n eft vefiduis. dico praserea effe refidui einf-
dem ordinis cuins ¢ linea o g. Cum enim fit ut modo
diximus ficut lineaw', adlineam ygira linea g« ad li-
ned Ag.ergo permutata proportione ficut as ad gita
yladag:linea antem a« poteft plus quam linea « ¢ant
quadrato lines fibi longitudine commenfurabilis,ant
quadrato linea fibi longitudine incommenfurabilis.fi
quadratolmea fibi longisudine commenfurabils, ergo
o linea v poteft plus quam linea a3 quadrato lines
Jibi longisudine commenfurabilss per 15.Et quidem f; li~
nea « « eft longitudine commenfurabilis linea propofire
rationali,cum linea o« fit longt'—tudme commen/z}méili;
linea v 3.ergo per 12.etiam lineay erit longimdine co
menfurabilis propofite rationali.exgo utraque linea ¢
y Aeritrefidunm primii.Quod filimea g« eft longitudi
ne commenfurabilislinex propofire rationali,ci linca
&« fitlongitudine commenfirabilis linea 4 4ergo linea
AL erit etiam longitudine cé'menﬁ;rabili; propofitera~
tionali: ¢ tunc urraque linea « B,y Aerit refiduum fe-
cundi.Quod fi nentra ex lineis a8+ erit longitudine
commenfirabilis propofita rationali, neutractid ex li-
nessy g erit propofite rationaly Iongimdine commen
Jarabilis per 13,uel 14 huins:¢o* tunc utraque linea « 8,

. vl
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Sitrefiduswmmediale wCyenific 8 s
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y Aevitrefidunm tertium. Quod filinea ws plus poteft
qudm linea B« quadrato linea fibi longitudine incom-
méfurabilis, fimiliter & linea v plus poteris quam li-
nea s quadrato lines fibi longitudine incommenfyy 4~
bilis per 15:¢o* quidem fi lineans erit longitudine com-
menfurabilis line rationals.fimiliter ¢o° linea 41 eri
eidem commenfurabilis. ¢o fic erit utrag; « g,y A refi-
dunm quartii:ﬁ uero linea €« erit commenﬁtméili: lon
gitudme rationali , fimiliter ¢5* linea a3, ¢o fic erit
utraque x B,y A refidunm quintum . fi uero neutra ex
lineis « <€ werit longitudine commenfurabilis rationa-
lifrmiliter nearra ex lineis v, A erit eidem commen-
furabilis:¢o* ficerit utraque a B,y & refidunm fextum.
Ergolineay Aerit refidui eiufdé ordinis cuins & 8-
- Centefimumquartum Theorema. '

Linea commenfurabilis refiduo mediali, eft &: ipfa

refiduum mediale & ciufdem ordinis.

-

commenfurabilis longitudi- 7___-_& 2

ne ¢o* potentia, fine potentia tantum linea y 2.dicoy A
-¢ffe refidunm mediale ¢o einfdé ordinis Cum enim « g
Jrerefiduum mediale,fit ei conuenienter iunita g ,ergo
linea as,¢« funt mediales potentia tantum commenfu--
rabiles.Sit auté ficut w € ady ajitd £ ad A fimilira-
tione qua in pracedéti ufi fumus , linea w« erit longits-
dine ¢5* potentia.fine potentia tantum commenfir abi-
lislinex y2,¢9 linea g« linea Al.ergo per 24 linea v2
erit medialis:¢r linea a3 erit medialis,quia eft cimen-

KK 4
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ﬁrabzli: lines mediali ¢+.i- . p e

—

militer linexy,a L erunt po ¥ & 2
tentia tantum commenfurabiles: quia habent eandem
proportionem inter [é,quam Iineg us,C . que funt inter
fé commen/icrabilesfotemid tantum.ergo lineay aest
refidunm mediale.dico praterea effe eiufdem ordinis cu
ins ¢ « 6.Cum enim it ficut linea v ad lineam g +,ita
lineayg adlineam 22:fed ficut linea ae adlineam g+,
ita quadratum lines « v adparallelogrammum ex a,
B per1.6: ficur autem linea g adlineam 4 3, ita qua-
dratum linea 3 ad parallelogrammum ex y2,42.ergo
ficut quadratumlinex asad parallelogrammii ex «:,
Byita quadratumlinea v ad parallelogrammum ex
%A permytara.crgo proportione ficut quadratum li
nee wsad quadratum linea y,ita parallelogrammum
ex a s,8sad parallelogrammii exy3,a%.5ed quadra-
tum linea «« eft ciméfurabile quadratolines v 3(quia
linea «« eft commenfurabilislineg 2. Jergo ¢5* paralle
logrammumex u+,8+ erit commenfurabile parallelo-
grammo ex v, A%.ergo i parallelogrammi ex 1,8+
eft rationale,etiam Paraﬂelogmmmii exy, A erit ra-
tionale:¢* tunc utraque linea « B,y A exit refiduii me=
drale primum .Si uero parallelogrammum ex ¢ erit
mediale,etiam parallelogrammii ex y 2,42 erst medsa-
deper corollarium 2.4: et tunc utraque linea o g,y aerit
refidunm mediale ecundum.ergo linea y 4 evit vefiduis
wmediale eiufdem ordinis. Hoc theorema ciceptis eft uni-
uerfaliter.fine linea fit comméfurabulis longitudine ¢o*
potentia.fiue potentiatantum refiduo mediali, effe ¢

ipfam




: LIBER X. 127
ipfam refidunm mediale,¢5* eiufdem ordinis \dem di-

cendum de tribus proximis theorematibus.
Ccntcﬁmumquintum Theorema.

Linea commenfurabilis linez minori,eft & ipfali-

‘nea minor.
Sit linea minor « B,cui fit com- . .
menfurabilis ¥ a.dico linea- 5 ‘e

yaeffé lineam minorem:fit
enim eadem qua in pracedentibus.quoniam linée s,
B+ fint potentia incommenfurabiles,ergo ¢o linea y ¢,
A1 funt potentia incomméfurabiles per 22.6.¢5° 10 hu-
ins Rurfus per 22.6 ficut quadratum linee « « ad qua-
dratum lineg B ita quadratum linee 3 ad quadratis
lines a3.coiuncta ergo proportione, ficur quadrara li-
nearum s, vad guadratam linea £,ita quadrata li-
neaiumy2,AL ad quadratum linee Az: 0o permutata:
proportione ficut quadratalinearii x ¢ v ad quadra-
ta linearum 3,7 %1ta quadraramlinee 8+ ad qua-
dratum linea 0 fed quadratum linea ¢ eft commen-
furabile quadrato linex 4% (quia linea s, A2 fint ci-
‘menfurabiles. Jergo ¢o* compofitit ex- quadraris linea-
THM 0, s erit commenfurabile.compofito ex quadra-
tis linearum y 3, £ 2:féd compoficil ex quadratis linearis
me,Beeft rationale,ergo ¢o* compofitum ex quadratis:
linearum y 3,4 erit rationale. Rurfus ci fit ficut qua-
dratum lineg asad parallelogrammum ex w8 ,ita
guadratumlincx 4 ad pamli;ogmmmum ex yLAL.

(ficut diximus in proximo theoremate)permsutata er-
| KK. iy
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go proportione ficut quadra. ., Cy
ti linee wvad Zuadmcii li- v & ‘2.
neay,itd parallelogrimum ‘ -

ex s, 8« ad parallelogramii ex v L fed quadrasi li-
nee s eft c&'ménﬁ;raﬁeguddmto line y3,quia linee -
« s,y 8 funt cimenfurabiles, ergo ¢o parallelogyamii ex
o+, ¢ erit commenfurabile parallelogrammo ex y 3,42,
Jed parallelogmmmii exas,Bueft mediale,ergo ¢ pa-
rallelogrammum exy3,a erit mediale. ergo lines +y,
- g erunt potentia incommenfurabiles facientes compo
Sirum ex quadyatis ipfarum rationale, parallelogrimis
uero ex ipfis mediale Ergo linea Aevit linea minor.

Centefimum{extum Theorema.

Linea commenfurabilis linez cum rationali fuper-
ficie facienti totam medialem,cft & ij)fa lineacit
rationali fuperficie faciens totam medialem.

Sit linea cum rationali fuperficie faciens totam medialem
@ G, cuifit comméfurabils li-. ¢ ¢ X
nea y A.dico lined yaeffe cié 7 3
rarionali faperficie facienté totam medialem. Sit lines
w8 linea conuenienter iunéta ¢ v,grgofinea uv.fo.funt
potentia incommenfiirabiles. facientes compofitum ex:
quadratis ipfarum mediale,parallelogrammi uero ex
ipfis rationale: fiant omnia qua in pracedétibus Simi-
liter quoque demonfbrabimus ficat linea a« ad lineam
¢ italineamy adlineam A3: &5 compofiti ex qua-
dratislinearum as,p« effe commenfurabile compofito
ex quadratis lincarumy ,ay:id uero quod firex w .6«

o
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¢fJe fimiliter commenfurabile ei,quodfitex y2,42. qua-
re ¢o fimiliter line y L, A g erunt.potentia incommen(u
rabiles facientes ea qua linez ws, & . Ergolinea y aerie
etiam linea ciirationali faperficic faciens totd medialé.
Centefimumfeptimum Theorema.

Linea commenfurabilis line® cum mediali fuper-
ficie facienti totam medialem, commenfurabilis
eft & ipfacum mediali fuperficie faciens totam
medialem. P

Sitlinea cum mediali fuperficie faciés totam medialé « g,

 cwifir commenfurabilis ya. dicolineamy & effe etiam i
neani cum mediali fuperficie facientem totam medialé.
Sitenim lineaw € linea couenié ¢« ¢ -«
ter iuntta s t,@'ﬁ:int cetera, ¥ & Y.
utin faperioribus. ergolinex w8« funt potétia incom
menfurabiles facientes compofitum ex quadratis ipfa-
rum mediale,id uero guod fitex ipfis etia mediale : go*
compofitum ex quadratis incommenfurabile ei, quod
fieexipfis. Sunt amté,ut ansea demonfiratum eft linee
«s,C s commenfurabiles lineis v ,n3,¢5* compofitum ex
quadratis ipforum « «,¢ « commenfurabile compofito ex

wadrasis linearum 2,4 Lid uero quodfitex as,C o ci-
menfurabule ei,quodfirex y&,a2.ergo ¢ linea v 3,02,
funt potentia incommenfurabiles facientes catera om-
nia que lineg as,¢ «Ergolinea y o eft cum mediali fu~
perficie faciens rotam medialem. :
Centefimumo&auum Theorema.
Side fuperficie rationali detraharur fuperficies me-
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dialis,linea qu reliquam fuperficiem poteft, eft
alterutra ex duabus irrationalibus,aut refiduum
aut linea minor. , -

De fuperficie rationali pyde- L .
trahatur [aperficies media- ¢
lis ga.dicolineam que re- [
bquam fuperficié <y poreft, |

. effe alterusram ex duabws |
drrationalibus,ant refidui
ant linea minorem.Sit enim = PP PR
lineararionalis { wfecundum quam aqualis fuperficici
8y applicetur fuperficies reCtangula parallelogramma
x0:[uperficiei uero ¢ A aqualis applicetur fuperficies pa
rallelogrammo u x.reliquum ergo parallelogrammiiy
eft equale reliquo parallelogrammo x8.Cam igitur ¢y
- fit rationale, ipfum nero ¢ 4 fir mediale, ergo ¢ wé
erit rarionale:ipfum ueroux medialc.erfo o linea 20
erit rationalis longitudine commenfuravilis ipfi ¢n.per
21: lineanero gnerit rationalis longitudine incommen
furabilis eidem line Luper 23. ergolineay b erit longi-
endine incommenfurabilis linex x per13.ergoline 20
Anfunt rationales potentia tantum commenfirabiles:
ergolinea x 8 erit refiduii , ipfi uero conuenienter iun-
{alineaxl:linea antem 24 plus poreft,quam linea v,
aut quadrato linee longitudine fihi commenfurabilis,
aut quadrare line fibilongitndine incommefurabilis.
PofSut prius quadrato linea fibi longitudine commen(
vabilis,cum fit tora 2 0 longitudine commenﬁ:mbzlis li-
neg rationali {s.ergo linea x 0 eft refiduum primum.
ergo
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ergo per o1 linea potens parallelogrammum a4, hoc oft
vy eftrefiduii. Quod filinea s plus pofsit qua linea x
quadrato linee fibi longitudine incomméfurabilis, cum
linea g o fit commenfurabilis longitudine linea rationa-
lign,ergo lineax d erit vefiduum quartum.Ergo per 94
Lineapotens [uperficiem A 0,hoceft yseft lineaminor,

Centefimumnonum Theorema.

Side fuperficie mediali detrahatur fuperficies ra-
tion;lii)s‘, aliz duz irrationales fiunt, aut refiduum
‘mediale primum,aut cum rationali fuperficie fa
cienstotam medialem. | |

Defuperficie mediali &y detrahatur rationalis fuperficies
B dico lined.qua poreft .~ . x4
faperficiem reliquicy effes o
alterutram duarumirra- |
tionalii , uel refiduit me- l
diale primum, uelcum ra |
tionali fuperficie faciétem
tord medialem.Sit ratio-* - & ¥ v
nalis lineay . fécundii quam applicentur faperficies,ut
‘in proximo dictum efE: erit fimiliser linea 24 rationalis
€0 longitudine incommenfurabilis mez ¢ x:linea nero
g x erit rationalis longitudine commenfarabilis eidem
n:gg line9,Q xrationales erunt potentia tantum co
.menfurabiles.ergolinean 4 erit refiduum:illi uerd con-
wenienter iunta linea {x.Linea antem L4 plus poteft
guam lineay x,uel quadrato linea [itbi longitudine com

menfurabilis,ucl quadrato lince fibi longitndine inci-
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menfurabilis Et quidem fi L x
linea 6 plus poteft quam g ¢
linea? x quadrato hneafi |
bi longitudine commenfu |
rabilus,cii linea couenien- |
ter iuncta Infit longitudi

. me commenfurabilis linee * ST ?
rationaliLn,ergo linea x o erit refiduum feciidum:qua-
relinea quafuperficiemno,boceft oy poreft,eft refiduis

‘meduale primii per 92.Quod fi linea 29 plus poseft qua
lineagx quadratolines [ibi longitudine incommenfis-
rabilis; cum linea conuenienter innlla fir longitudine
comméfurabilis lines rationali ¢ w.ergolineax b erit re-
Jfiduum quintum: quare linea qua faperficié s o,bocest,
vy potefheft cum rationali fuperficie faciens toram me-
dialem per 9. o

Centefimumdecimum Theorema.

Side fuperficie mediali detrahatur fuperficies me-
dialis,quz fitincomenfurabilis toti,reliqua duz
fiunc irrationales,aut refiduum mediale fecun-

* -dum,aut cum mediali {uperficie faciens totam
medialem.

Sicut in precedentibus deferiptionibus,bic quoque detra-
hatur de faperficie mediali &y [uperficies medialis g &:
qu ¢ Afit incommenfurabilis toti' g y.dsco lineam que
poteftfuperficiem «y,e[[é alterutram duarii irrationa-
Ainm,uel refidunm mediale fecundis,uel cum 'médjali

Jerficie facientem toram medialem.Cum enim utragque

- Juperficies
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Juperficies Cy,C a fit medialis, RN
ergousraque linea 30,2 est -
rationalss,ea rationali g » [o-
girudine incommenfurabilis.
Eff auté fuperficies gy,hoceft | -- r
x 8 incomméfurabilis ipfi g 4,
hoceftun.ergolinee Qo,txfuir = & 2
incommenfurabiles:ergo funt rationales potentia tan-
tum commenfurabiles. ergo linea x 0 erit vefidunm:ipfi
uera conuenienter iuncta,d x.linea antem 6 plus poteft
quam linea g x,uel quadrato line fibi longitudine com
menfurabilis,uel limea [ibi longitudine incommenfura-
bilis. E¢ quidé fi lineag s plus poteft,quam ¢ x quadrato
linea fibi longitudine commenfurabilis, cum neutra ex
30,2 fit longreudine commenfurabilisipfi rationali 2u,
ergo linea x 8 ersr refiduum tersium.ergo per 93.linea
qua poteft [uperficiem no,hoceft vy erit refiduum me-
diale fecundii. Quod filinea 28 plus poteft quam linea
tx quadrato linea fibi longitudine incommenfurabilis,
cumneutra ex Q0,2x fit longitudine commenfurabulss
ipfi rationalsgn,ergo linea x4 erit refiduum fex:i,Er-
goper 96 linea que fuperficiema b,hoceft vy potefh,erie

cum mediali fuperficie faciens toram medialem.
Centefimumundecimum Theorema.

w
-

Linca qua refiduum dicitur,non eft eadem cumea
qua dicitur binomium.

Sit refidunm « ¢,dico « g non ¢ffe idem cum binomio.Nam
Jelfe poreft,eft.Sirg; linearationalis &y feciidum quam’
| LL
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equale quadrato linezas

applicetur parallelogram -
mum reﬁangulii v« faciens s %
alteris latus A« cum linea
w 8 fit refiduum, ergo linea
A erit refiduum primit per
97.Sit ipfi conementer iun- ¥ .
¢FarvGergo linea 43,0« funt rationales potentia tanti
comméfurabiles,¢o inea A2 plus poteft quam lineas?
quadrato line fibi longitudine comenfurabilis: ¢ a3,
eft longitudine cimenfurabilis rationaliy 2.Rurfus per
pofitionem linea « & eft binomium,ergo linea A« eft bi-
nomium primum per 60.Diuidarur in fua nomina in
Imm‘fo n:fieg; maius nomé Aw,ergo linee An,n+ funt ra
tionales potentia tantum comméfurabiles, ¢ linea an
plus poreft quam lineaxs ]uadmto linea [fibi longitu-
dine commen(urabilis,eademq; linea a weft longitudine
commenfurabilis rationali y 2 Ergoper 12linee ds,02"
fant longitudine commenfurabiles:ergo ¢ reliqua li~
neax? erit longitudine commenfurabilis toti A per 16,
ant per corollarium einfdem. Cam igitur linea a3 fit c&
menﬁmbili: linea n,fit autem linea a3 rationalis,ra-
tionali:quoqué eritn.Cum autem linea #2 /z‘tvlangim
dine commenfarabilis linee 2u: fit antem linea alon-
Zitudine incommenfurabilis line# L, ergo per 14 linee
2w,2 « funt longirudine incommenfurabiles.Sunt antem
amba rationales,ergo linea n,{ « funt rationales poten
sia tantum-comméfurabiles. ergo-linea wnerit vefidusi:
Jed eft rationalisut modo conclufum eft : hoc antem eft

impofSibile

J
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impofSibile,candé [cilicet lineam effe rationalem ¢o ir-
rationalem,ergorefiduumni erit idem quod binomii.
Linea quarefidus dicitur, ¢o° catera quing; eam con-
fequentes irrationales, neque linee medsali neque fibi
ipfainter [¢ funt eadem.Nam quadrati linez medsalis
[ecundum rationalem applicarnm,facit alterum lasus
rationalem lineam longitudine incomméfurabilem ei,
fecundum quam applicatur per 23. quadrati uero re-
Jidui fecandum rationalem applicatum,facit alterii la-
tus refiduum primam per 97. quadratum uero refidui
medialss primi fecundum rationalem applicarum,facis
alterum latus vefiduum fecidum per 98. quadratum
#ero refidui medialis fecunds, facit alteram latus refs-
duum tertism per 99. quadratum uero linee minoris,
facit alierum latns refduum quartum per roo. qua-
dratum uero linex cum raionali fwperficie facientis to-
tam medialem,facit alterum latus refidunm quintum
periov. quadrasum uero linea cum medialt [aperficie
facientis totam medsalem fecundum rationalem appli-
catum, facit alterum latus refdunm fextum per 102.

Cum igitur dilta latera quc funt latitudines cm'u[quc'

 parallelogrammi unicuique quadrato aqualis ¢ fe-
cundum rationalem applicats dzﬁ‘&r&'; ». €5 dprimo la-

tere ¢ ipfa inter f¢,(nam a primo-differunt;quoniam:
eft rationalis Imea:inter [e ueva differiit,quoniam funt:
refidua non eiufdem ordinis) conftar ipfas quog; lineas:

irrationales inter ¢ differentes efJe.Et quoniam ‘demon:
Srratum eft refidunm non [fé idem quodbinomis: qua-
drata autem refidui ¢ quinque linearum trrationa-

- LLij )
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lium illud confequentinm [ecundum rationalem appli-
cata, faciunt alteralateraex refiduis eiufdem ordinis,
cuiss [unt ¢9° refidna,quori quadrata applicantur ra
tionals:fimiliter ¢g* quadrata binomif ¢g* quingue li-
nearumrrationalium illud confequentium fecundum

-~ rarionalem applicata,faciit altera latera ex binomijs
eiufdem ordinis,cuins funt ¢ binomia,quori quadra-
ta applicantur rational:. ergo linea irrationales que
confequuntur binominm, o qua confequitur refidui,
Jant inter [¢ differentes. Quare dictelinee omnes irra
tionales funt namero 13.

1. Medials. 10. Refiduic mediale.
2. Binomium. Jecundum,

3. Bimediale primum. 11. Minor.

4. Bimediale fecundum. . 1. Faciens cum ra-
5. Maior. . tionals fuperficie
6. Potens rationale ¢ mediale *  totam medialem,
=. Potens duo medialia. 13. Faciens cum me-
8. Refiduum.  diali [aperficie to

9. Refidunm mediale primum.  tam medialem,
Centeimumduodecimum Theorema.

Quadratum,lineg rationalis fecandum binomium
applicatum facitalterum latus refidud,cuius no-
mina {unt comméfurabilia binomijnominibus,
& in cadem proportione:praterea id quod fit re-.
fidui, eunde orgincm retinet quem binomium,.

Sit linea rationalis «,binominm g y,cuins mains nomen i

1 #4:¢5* quadrato linea ufit equale parallelogrammuns
' ex
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ex 8 v, 2. dico lineam <2 effé refiduit,cuins nomina fuut
commenfisrabilia nominibus ipfius binomij g v, quano
mina funty 4,4 C:¢5 in eadem proportione praterea li
neas eundé ordinem ¢ locié tenet inter vefidua, qué

binomium Cyretinetinterbi- .
nomia.Sicrurfus quadraro li o o o,
nee « aqualeparallelogram- . 5 ¢ x

mumex CAn.Cum igimr pa- y
Pm——eey”

rallelogrammam ex ¢y, fit .,
aquale parallelogramo ex. ¢ A ,cum wirung; fir equa-
le quadrato linex o, eftigitur ficut linea y g adlineam
€ ajitalineanadlineam < per 14.6. fed ¢ eff maior
qudm g A,ergo ¢o° werit maior quam «1.Sit linea « 6 £~
qualss linee w.eftergo ficut v8 ady aita o vad per 7.
s.ergo difiuncla proportione per x7.5.ficut 4 ad g &,
itasgadsfiatficur 02ad 2oitatx adx,(quod qué-
admodum fias dicemus ad finem demonflrationis, )era.
2o peraz.s ficue linealx ad lineam s wjitatota linea- o
adtotdyn.Sedficutix ad wxjitaeftyaad #8: (quia x
eftadx ficutd2ad 3,090 02adseft ficuty nad a'g.)
ergo ficutlinead x ad i x,ita y 4 ad A B.[fed quadratum:
hneayAeft commenfurabile quadrato linee 2 g,ergo
&o* quadratum linea b x Zuadrdta linea rxerit commé:
furabile per-22.6 ¢ 10 huins.Sed tres lines 4 3,2 x,s x
nt proportionales in continua proportione: (ut modo
dittum eft. )ergo per fecundum corollarium 20. 6 qua-
dratum linee 4 xerit ad quadrati linee 2 x, ficut linea
e xad lineam s x.ergo linea o x erit longitudine commen

[urabilis linea x: quare per16 linea s erit longitudim
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necomméfurabilislineesx. Bt
quoniam quadratiilines weft 5 o >
“aqualeparallelogramoex ¢, y ¢,

€ 4,¢5° quadratum linea weft — "
rationale, ergo ¢o* parallelo-
grammii ex 45,84 erit vationale. ergo per 21linea o<
erit rationalis ¢ longitudine comenfarabilis linea ¢ a:
ghare ¢ lineax, qua eftipfi o+ longitudine comméfu
rabilis, erit eriam rationalis ¢ longitudine commélu~
rabilss ipfi 8 4.Cum igitur.fit ficnt linea y 4 ad 4 ¢6,ita
Qnadvw (quiafupra dictum e ficne y & ad A ,ita 03
adl,¢o ficutd Lad s,itag n,adx, )limecueroya,ng
[fint potentia tansum commenfurabiles, erfa ¢ linee
Qxsxx erunt potentia tantum commenfirabiles. Bt cum
Jitficuty nad 2 8,itagx adsx,ergo ciuerfa proportio-
nefient atad y djita wx ad{x:¢s* permitata propor-
tone ficut A8 advx,itay & ad2x:fed lines Ag,ox fant
longitadine commenfurabiles, (ut modo probatkm ¢ft)
ergo @' linea y a2 x funt longitudine comméfurabiles:
fedlinca yaeft rationalis,ergo ¢ linea d xerir-etiam
rationdalis:ergo linee {x,ax funz rationales poréiia tan
tam commeéfurabiles. ergolinea x erit refiduum, cuiné
nomina funt commenfurabilia nominibas binomij ¢o°
in eadem proportione.dico praterea illud refiduum effé
ciufdem ordinis cuins ¢ binomi Nam linea v 4 plus
poteft.quam linea & £ aut quadrato line fibi longatu-~
dine commenfirabilis,ant e incommenfir abilis:¢o*
quidem filinea v 4 plus poteft,quam B A quadraro i~
néz fibi lopgitudine commé[urabilis, fimiliter ¢o* linea
4 ’x
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2uplus poteric quam linea e qhadrato line fibi com-
menfurabilis longitudine per 15.Et quidé fi linea v # et
longitudine commeé[urabslis linex rationali, cum modo
probatam fit lineas y 8,0 x ¢ffe longitudine commenfi-
rabiles, ergo per 12 etiam linea g x erit longitudine com
menfurabilis linee rationali : tunc igitur linea g erit
binominm primum,fimiliter ¢o linea g+ erit refiduum
primié.Quod fi linea ¢ A fuerit longitudine commenfu-
rabilis line rationals,fimiliter ¢o* linea « x erit eide co-
menﬁ‘rabtflb:'mnc ergolinea B yerit binomium [ecun-~
dum,¢o lines L crefidnim fecundam. Quod fineutra

ex yMABR ﬂerit rationals commenﬁ:rabilis  fimiliter
neutraex Iu,sx eqit eidem commenfurabilis, tunc erit
linea gy binomium tertinm, ¢ linea 2 vrefiduum ser-
tium.Quod filinea y aplus poteft guamlinea & A gia-
drato linee fibi longitudine incommenfurabilis, fimi-
lditer ¢o° linea 3x. plus poterit qudm sx quadrato li-
‘nec fibt longitudine incommenfurabilis per 15.Et qui-
dem fi linea y & fuerit longitudine commeénfarabilis li-
nex rationali,etiam linealx erit eidem commenfura-
bilis,tunc erit linea gy binominm quartam,¢s linea
2« refidunmyuartum. Quod filinea &4 fucritratio-
nali commenfurabilis,fimiliter ¢o* linea vx erit cidem
commenfurabilis,tunclinea g erit binomium quineii:
¢ lineags refiduii quintii:Quod fineutra ex y 4,8
erit rationali commenfurabils.fimiliter neutra ex L,
v x exit cidem commenfurabilis,tunc linea gy erit bino-
mium fexsum,¢g* linea s refidunm [extum.Ergolinca
gwerit refidunm,cuins nomina, nempe 2 x,sx funt com-
' MM
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menfurabilia nominibus binomij Cy,nominibus inqud
5 A, B:o* funt in eadem proportione, ¢ habent eyn-
dem ordinem ¢ locum nter refiduaquem binomium
inter binomia. Nuncillud dicamus quomodo fias ficue
linea g adlineams,itali- 4 ~ »
ned x ad‘ lin‘eam wx.linea Q . < - *
v Aeft maior linea g A.ergo ————— =
€ linea s g erit maior linea 5. Detrabatur de linea 82
aqualis lineat s,qua fi g per3.1.Er reliquafir a a.ergo
linea d a erit minor quam linea 03,q4ia o eft equalis I
neis OAA L fiat ficut 0 a,ad 0 Litals ady x perrz.a:ergo
per conaerfam proportionem ficst 62 ad i a,ita 2rnad
2w.Ergo per enerfam proportionem ficus linea 4 2ad a2,
hoc eft ad ei equalem ys,italineain adsx. |

Centefimum decimumtertium Theorema.

Quadratum linez rationalis fecundum refiduum

" applicatum,facit alterum latus binomium,cuius
nomina {unt commenf{urabilia nominibus refi-
dui & in eadem proportione:pratereaid quod fit
binomium eft eiufde ordinis,cuius & refiduum.

Sit linea rationalis u,refidsis ue~ - .
\ o L " w—
rOBAET quadratolineanfit g o, >
aquale idguod firex g ané: . 5 . ' .°.

L
| e

itaque quadratum lince ra- *
tionalis « [ecundit ¢ A refiduis
applicatum,facit alterum. latue x 8:.dico lineam xo effe
binomium cuins nominafunt commenfurabilia noms-
Bibus ipfins &4 &5 ineadem proportione: ¢ lined x

off

»

4
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effé einfdem ordinis binomium,cuine ¢o* ¢ Aeft vefidui.
Sit line ¢ alinea couenicter inncla avy, ergolines ¢y,
Ay Junt rationales potentia tantum commenfurabiles.
€7* quadrato linea x aquale fit parallelogrammum ex
By.n:féd quadrasum linee « eft rationale, ergo ¢ pa-
rallelogrammum ex gy eft etiam rationale: ergo ¢o*
linea werit rationalis longitudine commenfurabilis li-
vex Cy.Cum igitur paml%logmmmum ex By fit £-
qualeci quod fie ex £ axbsergo ficut Cy ad Cajita x0
ady:fed ¢ y et maior quam g sergo ¢ linean o erit
maior qudm.Sit line#.x 2qualis ineax s ergolineax s
erit rationalis longitudine comméfurabilis linea 8 v fi-
cut ¢ linean: ¢g cum fit ficut 8y ad Caita x0 ad x«.
ener[a ergo proportione ficut ¢y ad # y,itax 8 ad 0. fias
ficut xe adss,italinea 20 ad2,(quod quemadmodum
fat,dicemus adfiné demonflrationss: )ergo erit reliqua
xadreliquam0.ficut totax s adtord o« per 19.5,boc
eftficut 6y ady afédlinex g y,y A funt potentia tantie
'commenﬁcmbile:,e'fo ¢o linea x 3,20 erunt porentia
tantum comméfurabiles.Et quoniameft ficut x 6 ad s,
itaxdadQ0,fed ¢o ficut x 0 ad v vita 0 adgsergo ficus
n2adl8,ital 8 ad:quare ficut prima ad tertiam,ita
quadratum prima ad quadratum [ecunda.ergo ficur
x3ady,ita quadratumlinee x2 ad quadratam linee
20:fed bac quadrata funt comméfarabilia,quia linee
x2.0 8 funt potentia commenfurabiles.ergo linea x 3,2+
funt longitudine commenfurabiles Quare per fecundi
partem16.linee x5 funt Iougimdine commenfurabi-
les:quare per eandem16.¢9* linet x3x « funt longitu~
, MM jf
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dine commenji;mbiles: /Ed li- . a

) R
neanseft rationalis ¢ longi g~ 5
tudine commenfurabilis linee " -
Cvy.ergo ¢ linea 2 erit ra-
tionals ¢ -longz'mdinccom— , ‘

menfurabilis eidem ¢ v.Et quonid eft ficut linea gy ad
" yditd x] ad {4, permutara ergo proportione ficut by

P

adxgita yaadQ b:fedlimea gy eft longitudine commé
furabilis ineexg.ergo ¢ lineay aerit longitudine &

méfurabilis linee 20:fed lineay a eftvasionalis,ergo ¢
linea verit rationalis: [ed ¢ linea g v,y # funt poten-
tia tantum fommenﬁfr‘at'aile::ergo ¢ linee x 3,00 funs

rationales potentia tantum commenfurabiles.Ergo li-

neax b erit binomium, cuins nomina funt commé[ura-
bilia nominibus refidui,¢o in eadem proporiioiic.ics
prasereaillud binomium effé einfdem ordinis cnins, o
refidunm ¢ 2.Nam fi &y plus poteft quamy A quadra-
10 linea fibi longitudine commen(urabilis,etidlinea x
poterit plus quam 20 quadraro lines fibi longiendine c5
menfurabilis per 15.Quod fi linea ¢ y fuerit longitudine

commenfarabilis linée rationali,esiam lineaxg erit ei-

dem rational comméfurabilis longitudine per 12:quia

linee B yxg funt longitudine commenfurabiles:¢o fic

eritlinea ¢ a refiduum primum , ¢o* linea x o fimiliter

binomium primum.Quod fiy 4 fuerit longitudine com

men/irabilis rationali,etiam linea 2 evit cidem longi-

tudine commenfirabilis:¢o ficerit linea £ & refiduum

[ecundum, ¢ lineax  binomii fecundis. Quod fi nex-
sraex Byy Afuerit rationali commenfurabilis longi-
LA tudine
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tadine,nedtra etiam ex x 10 b erit eidem commenfira-
bils:¢y ficerit linea g Arefidunum tertinm,¢o lineax
binomium tertium.Sinero lineaCy plus poreft quam i
neaya quadratolines fibi longitudine.incommé|ura=
bilis,etiam linea x poterit plus quam linea 2 9 guadra . -
to linea fibi longitudine incimenfurabulis per 15.Et qui-
dem filinea g v fuerit longitudine commenfurabilis ra-
tionali, etiamx ¢ erit eidem comméfurabilys longitudi-
ne:qg tunclinea€ 4 erit refiduum quartii,¢o linea-x @
binominm quartis. Quod iy A fuerit rationali commé

[israbilis longitudine,etiam 26 erit eidem commenfara-

bilis longitudine:¢o tunceritlinea g arefidunmauin=
. . . . < 4
sum, ¢ lineax § binomii quints;, Quod finentra éx

, M rrl ‘,' - a~ . - 3 .
B,y Afuerit 1"”;'-aname commcﬁ;mbzl»‘ rationali.fi-
maljter neutra ex x 3,20 evit eidem comenfurabilis lon-

girudine: ¢ fic linea B & erit refiduii [extum, ¢or linea

x 8 binomium [extam.Ergo x4 erit binomium, cuins no=
minax ;8 funt comméfurabiba refidui ¢ & nominibus
B>y 4,7 in eadem proportione: ¢5* linea x ¢ retinet
inter binomia eundem ordinem quem ¢ A inter refidua.
Nunc dicamus quomodo fias ficut linea x 0 ad lineam
bitalineasladli- , g
neag s Linea xbad - — :
datur in continunm ¢o* directum linea aqualis ipfi 8 ¢
¢ fit roralineax a: ¢ per 10.6 dinidatur linea s« fi-
cut tota lineax adinifa eftin puncfo o:firg; linea o« di=
difain punclo.Erit ficus no ad 8 n,hoceft adooita s
addvgre. _

' Centcfimumdecimumquartum Theorema,

- - MM i
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§i parallelogrammum contineatur ex refiduo & bi
nomio,cuius nomina fint commenfurabilia no-
minibus refidui & in eadem proportione, linea
qua illam fuperficiem poteft,eft rationalis. -

Contineatur parallelogrammumex o e
refiduo o 8 ¢ binomio v A, cuins ,, ' PPy
binomif maius nomé fit y«,minus A
uerow ¢ fint commenfurabilia T,
nominibus refiduiw g,quefintay, "

18,¢9" in eadem proportione.fitg; -
potens illud parallelogrammunm linea.dico lineam il-
lam w.eff rationalem. Proponatur rationalis 9, cusns
quadrato aquale feciindum lineam v & applicetnr pa-
rallelogrammam faciens alterum iais xa.ergo linea
xneft refiduum per n2:cuins nomina fint xu,u i que
fant commenfurabilia binomij nominibus v <5 1,¢5" in
eadem proportione per n12.Sed per pofitionem lines v«
¢ A funt commenfurabiles lineis « 3,2 8, ¢ funt in eadé
proportione:erit ergo ficut 2 ad 2 #,ita xuad ua.ergo
permutara proportione ficut 2 adxu,1tat Bad ur.er-
o ¢y reliqgua v adreliguam xa erit ficur «3'adx g,
fedlineawleft commen/furabilis line x u,quia neraque
ex « 3 ueft comenfurabilis linee y vergo ¢ linea 8
erit commenfurabilis linea y .eft autem ficut linea « 8
ad lineam x ajita parallelogrammum ex y 4« ¢ adpa
rallelogrammum ex y a,x A per 1.6. ergo parallelogram
mumexy d,e ¢ eft comméfurabile parallelogrammo ex
~yaxa:fed parallelogrammum ex ya,xn eft aquale

quadrato inea 6,ergo parallelogrammii ex v a6 ¢St
| : commen-
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commenfurabile quadrato linea 4:(6d parallelogram-
mum exy Jon b ¢ft aquale quadrato line s,ergo qua-
dratumlines s erit commenfurabile quadrato lineex.
fed quadratumlinex s eft vasionale, ergo ¢ quadrarii
linea werit rationale.crgo ¢5 lineax erit rationalis: ¢
poreft pamllclogrammum ex « B,y A Ergofi parallelo-
grammum contineatur ¢o°c.
- Corollarium. ,
Ex hoc manifeftii eft, poffe rationale parallelogrammum
contineri ex lineis irrationalibus. -
Centefimumdecimumquintum Theorema.

Exlinea mediali nafcuntur linez irrationalesinny
merabiles,quari nulla ulli ante dicturi ¢adé fic.

Sit linea medialis «y.dicoex li- -

. . . e - ' ® L,
ned wyinnumerabiles ﬁ:gnr ' 5 ;
irrationales, qaari nulla ul '
liex antedilhs irrationals- . - P

bus eadé fit. Ducatur fuper = —
extremitate lines wy perpendicularis « ¢,qus fit rasio-
nalis:¢y* coplearur parallelogrammis ¢y, ergo illud pa-
rallelogramii 8y eritirrationale per ea que difta funs:
in fine demiftrationis 38:linea ergo que illud poteft,eric
[fimiliter irrationalis. Sit auté'slla linea yéquenulliex
ante dittis irrationalibus evit eadé:quia quadratiihu-
iwe y Afecundid lined rationalé pusa « € applicati, facit
alterumlatus lined medialems nempe « vz nisllins uero
ex antedictis.quadratum [ecundum rationalem appli-
carum, facit alrerum latus lineam medialem. Rurfus:
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compleatnr parallelogram- . 5, 5 ¢
mum « Aerit fimiliter illud | ‘ '
parallelogrammum «airra |
tionale, ¢ linea que illud
poteft erid srrationalis,quc .
Jit ag:hac fimiliter nulli ex antedictis irrationalibus
‘eadem effé poteft.Nullins enim ex antedictis irrationa-
libus quadratum fecundum rationalem applicatum fa
cit alterum latus linedy A.Ergo ex linea mediali ¢gc.

Centefimumdecimum{extum Theorema.

3

“Propofitum nobis efto,démonftrare in figuris qua-
dratis diametrum efle longitudine incommen- .
furabilem ipfi lateri. - R R

Sit quadratam,e ¢y fycuins diameter wy. 2=+ 80 o780
dico lineam w y ¢ffé longitudine incom- " -+
menfurabilem linex «C. fi enim pofsic © . 5.
fieri,fit comméfurabilis : dico tuncillad . |\ "
confequi eundem nameram. effe parem
¢o* imparem. Manifeftum eft quadra-
tumlinea o« y effe duplum ad quadrari &, .
line « £ per 47.1.Et guoniam linea .« y ;ﬁlongi:h ne
commen(urabilis linex « 8 per hypothefin, ergo habe-
bunt proportionem inter [e, quam numerns ad numers
pers huws Habeat linea wy adlined « g proportioné,
quam numerus «3,ad numerumw;fintg; illi numeri mi
nimi omnium habentium eandem proportioné : n¥igi-
tur numerus v erit unitas.Nam fi «Q effet unitas, cum
babeat proportionem ad w,ficut linea o y ad lineam « 8,

maior




————
e —————— - ————
e
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- maior autem fit ay quam « B: mdior ergo 2 unitas
, quém numerus v, quod eft impofsibile. ergo ¢ non eft

unitas,eftergo numerus.Et quoniam eft ficut quadratis
lines «y ad quadratumlines wC,ita quadratus nume-
rus produltus ex t ad quadratum numeram produ-
tum ex i:nam utrobique eft proportio fuorum lazerum
- duplicasa per corollarium 20.6.¢9* 11. 8:proportio au-
tem kinea-o yad lineam « gduplicata,eft aqualis pro-
Po‘rtioni numeri2,ad numerum x duplicam,quia eft
Jicutay ad « B,ita numerus 2 ad numerumv:quadra-
tum ucrolinea wy eft duplum ad quadrasii linee « B,
ergo ¢5* quadratus productus ex numero « ¢ erit du-
plus adnumerum quadratum produitum ex .ergonn

_ merus quadram; ex ¢ eft par:quare ¢ if/ée( erit

etiam par:nam fisQ effet impar, etid quadratus ex ipfo
w2 effet impar per 23.9,aut per 29.9.Secetur <3 aquali- .
ter ¢ bifariam ubieSt 4 : quoniam numeri <2, funt
minimi [ proportionis , funt inter ¢ primi per 24.7:
€ eStag par, ergonumersus u eStimpar.Nam fix effes
par.binarius numeraret ummj,- sz (nam omnis ny
‘merus par babet partem dimidiam per definitionem)
fed illinumeri g, u funt inter [¢ primizest ergo impofSi-
bile eos binario aut alio numera quam unitate nume-

 vari.ergo numerusweftsmpar.Et quoniam numersus

eSkduplus ad o, exgo numerus quadratus ex < est

-quadraplus adnumeram quadratumiex 0. Eff autem

-numerss quadratus ex «t duplus adnumeram qua- -

-dratum ex w,ergo numerss quadratus ex v, estduplus

d_d(ufmgrjgm quadratkm ex « 4. ergo numerus qud=
GTatRis t~ NN
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dratus exu eft par,ergo €7 per eaque modo difta func,
ipfe numerusneft par:fed probatum eft eum effé impa-
rent,quod eft impofSebile,mon igitur linea o v erit longi-
tudine commenfurabilis linca g ergoeris longitndi-
ne incommenfurabilis.
| Aliter.

Alia ratione demonfFremus diametrum effe longitudine .
incomméfurabilem ipfi laseri:fi negerur, fic diamieter «,
batus uerofir ifideq; vurfus ficut & > «+ o v 0eesed
ad ,ita numerus. « adnumerum " "

%, ¢7" fint minimi ﬂx‘pfoponioni&'
ergo_funtinter ¢ primi . dico primo ,
numeram s non effe unitatem: nam o #
[ipofiibile eft.fir unitas Er quoniam:
eftquadratum limeaa adquadra-
tumlinex g, ficut quadratus numerws ex «3 ad qua-
dratumnameram.ex w( wt diltum eft in precedéei de-
monfiratione. ) fed quadratumlines « eft duplum ad
guudmmm. linex g,ergo numerus quadratus exs 2ad
numernm quadratum ex, eft duplus: [ed per te nume-
rus n eft unitas,ergo numerws quadratus ex g et bina.
raus,quod eft impofsibile:nd ergo u erit unitas,erga erie
numerus.Et quoniam eSt ficut quadratum: linee « ad’
quadratumline B, ita quadratus namerus ex < ad
quadrassm numerii ex x, ergo numerss quadrasus ex.
sz erss duplus adnumerum quadiatum exiquare nu-
merus quddrA;wex n nmumerabis nupierum quadra=
tumexsLerg oper 14, 8 numerus wnumerabis nume-
yumx & fed etia. numeras [eip[um; ergomimerns . ni—
- T - i mbw
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merabit numerosw,s ci tamen fint inter [¢ primi, quod
eftsmpofsibile.ergo linea a non erit longitudine cimen-
furabilislinea 8 ergo erit eidem incommenfurabilis.

Hinc animaduerti polfe puto, nensram harum d‘emé_'/?rd-

sionitefJé Theonis,fed nec theorema ipfum effe Euclidis:
nam ¢o° tralfatio tota demon]b-andz[ habes quod refel-
li pofSie:necrefert eam diligétiam, qua in cateris afum
fuiffé Theont ex ipfo uidere poffumus. Et theorema ip-

- fum widetur non fuo loco pofitum effé: debuit enim pree-

cedere traltatié linearam irrationalii.Quanuis enim
diamerer it longitudine incommenfurabilis ipfi later,
et tamen eidem comméfurabilis potentia. ergo filatus
ipfum aut diametram pofueris effe lineam rationalem,
neceffario fequitur ¢ alrerum,nempe latus ipfam ant
diametram effe rationalem, [e_r definitionem linearum
rationalium.Huius antem theorematis multo facillima
o certifSimam demonfirationem legere licet in co li-
bello,quem [upra memoranimus Aviftorelts wtyl dvtpon
sexppsiar. nd quoque Zuod Jequitur, addititiii cffé ne-
mo negasucrit,qui insellexerit pofteriorem ipfins addi-
'tioni‘.;far:em pertinere ad libros confequentes, perfcri-
prosde folidss:quia tamen ¢o ueré eft quod dicitur,¢r
continet rerum ipfarum incelligentiam, pratermattens
dum nobis uifum non eft. “

: Rejzem} lineis rechs longtmdim inter ﬁ incommen|ira=

bilibas,wt lineis w,B,reperiripof~ o .
— '

fane ¢5° alie quamplurime ma-  —— ot
gnitudines ex binis diméfionibus =~ ————

conflantes, quales fune planaipfa fiue ﬁc[evﬁcm, qué
g - NN 4

-
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Jint inter f¢ incommenfurabiles. - —_
Nam fiinter lineas u, 8 fumatar .
medialinea proportionalisy,per ~————

&
—

13.6,eritficut linea « ad lineam 8, ita fimilis [pecies fign

radeferipra d linea w ad fimilem fuperficiem figure de-
[eripte dlinea v: fimilis, inqua, [pecies ad fimilem [pe

ciem fimiliter defcriptam,per [eciidum corollarium zo0

theorematis libri fexti, bocest, fiue illafint quadrase,

(que femper funt inter [¢fimiles ) fiuc fucrint alie que-

pram [pecies reHilines fimiles,fiue circuli circa diame-
tros w,y.Nam circuli habent eandem proportionem in-

© terfe,quam quadrata fuarum diametrorum per2.12.

ergo per fecundam partem decimi theorematis huius li-
bri fimilis [pecies figura deferipta alinea o, erit incom-
menfurabilis fimili f)eciei fimiliter deferipte a linea v.
Reperiuntur ergo hoc modo fuperficies inter [¢ incom-
menfurabiles , Simili ratione reperiuntur figurse com-
menfurabiles,fi pofueris lineas u,p e[fé inter [¢ longitt-
dine commenfurabiles. Cum bac ita fint,nunc demon-
Srremus etiam inipfis [olidis effe quedam inter [¢ com-
menfurabilia, ¢y quedam incommenfirabilia.Nam§fi
ex fingulis quadratislinearam e,p,uel aliis figuris re-
éhlinews,qua fint illis quadratis equales, erexerimus fo

lida fingula 2quali altitudine,fiue fint illa folida ex fu-

perficiebus quédi[famié_u:‘co:;poﬁm, fiue pyramides,
da

ficerella,erunt inter

fiue corpora ferratlia, illa fol
Je.ficut esiam ipforam bafes inter [¢,per 32.11,¢9° per 5
€5 6.12. De corporibus tamen ferratilibus nullam eSt
tale theorema. Bt quidem fi bafes folidornm fucvint in»

ter
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ter f¢ commenfurabiles,olida qaoque erunt inier 6 c&
menfurabilia:quod [y bafes fuerine incommenfurabiles,
folida quoque erums incomméfurabiia,per 10 huius li=
bridecimi.At fi fuevint circulyduo «,¢, ¢ [aper fingu~
los erel¥i coni fiue cylindri,eadem altitndine erunt fime
liter inter f¢ comi,.q9* cylindriinter [6.ficut ipfi circals,
qui funt corumbafes per 112Kt guidem fi circuls fue~
rint inter (¢ commeéfurabiles.fimiliter ipfi coniinter fe,
€5 cylindriinter [ erant comenfurabiles.Quod fi fue-
rint circuli incommenfurabiles, fimiliter ¢ coni inser
fe.¢o ylindriinter fe erunt incomenfurabiles, per 10.
buius Vnde conflat, non in [olis lineis ¢ fuperficicbus
effe commenfurabilitatem aut .incomméfurabilieatem,

fedin folsdis quogue eafleni reperiri. - )
P. MONTAVREI CARMEN.

Hic formas iam uictor ouans;normamq; repono.

Hic ego feceffus uoti damnatus adibo ST
Pheebe tuos,duce te faleus emenfus opacos: -
Saxique peruianiicmulis;prius hofpitapaucis T
Exzquata meo-qua conceflere labort. +~ .
Mox,tua dit magno concuffus numine menteriy-
Thure vaporabit purusdelubrafacerdos, = '
Ec facris operatus eritBellaiusaris, - - © pnoood
Ipe tua hociubeas monimentumdedicet arce.
Nam per nos tentare,nefas,fine uate profanos. - :
Compgrto ut{patium quadratz quale duobiis:
Redderét, cx remnis,cubcoque fbditaracto - -«

T NN iij



Linea,Pythagoras Samiusle&iflima centum
Terga boum impofuit,uictor ceu{plédidus, aris
Picridim,magnis {ibi parua ‘répéﬁgerc uifus.
Tanto illi potior multis {apicntia nummis.

Ipfe quoque imparibus donis imitatus cofdem,
Sicmihi fas,animos,at nonitadiflimiliinre,
Parua quidé illa tibi,fed qu¢ mihi maxima, folui
Munera.Diis quando pietas gratiffima merces,
Meuortiua pium teftabicur ulque rabella.

Noftra tibi ¢ multis cantabit pagina paucas

O Pheebi genus,inculto Sapientia laudes
Carmine,qudéq; modo geminas res mifcuit ufus,
Et Sophia coiunctus amor noua nomina dusxir,
Cuius ut exemplo fimul & {ermone fruamur.
Nangque homines feclis quondam fenioribus ufy,
Qgi?tudiis_anim'os & temporalonga dederunt,
Naturz in rebus,{apientum nomen adepti.

Qusz cum Pythagorz ratio manafletin zuum,
Non tulit inuidiam fenior.Nam forte Leonti
Cui regnata Phliuns,quondam cégreflus,& ore
Dum referat magnonatura arcanaparertis,
Admiranda dedit diuini figna uigoris, -
Ingenio neque uifa minorfacundia fummo.
Quzrentique uiro,quanam confideretarte, -
Ille quidem negas eflefibi quicquam ullius artis.
Sed {tudiis terna tuis Sapientia duci, - |
Hinc {ibi philofophi nomen finxiffe nouum fe.
Atronitusiuocis nouitate; rogat quidin hacre
Ponerct,an religiosintendiferimen & iftos.
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Nec minimum difcrimeé, ait, quod ut ipfe doceri
Mereferente queas,in imagine cunéta notabo,
Nonne uides quatis celebrentur Olympia ludis? -
uim multis cuiufque modi mercatus abundet
Ceetibus illefrequés glomeritibus: huic ego uitam
Perfimilé efle homina dicam. Nam corporisillic

. Pluribus ut uires,uariéque exercita motu
Fortia mébrafolét celebresparere inde coronas,
TFenuia gloriolz pereuntis pabula:quaitus
Excitat hos,aliena ut emant,auture {ua uendant,

- Quos praeter genusillud ineft,16ge anteferédum.
Nobtlicate alis, laudem captantibus & rem: -
Ncc,auoqu:’i’ minus ingenud,qui nec (ibi plaudi
Fronde coronatis optert,neq; crefcere nummos..
Hoc tantum.rerum quidabunoquog; geratus, - -
Et quo quidque modo; cura ﬁudiéq’uc.é.g:t‘cil :
Luftrantes recolunt,& ab amni parteuorantces,
Intentis incunda oculis fpectacula quarunt.. *
Haud aliter quim qui mercarum aliunde profed,.
Nos etiam ex aliis.alias peruenimus oras:. '
Terrarimque folum extlio fortimur habendum.
Hicalios quaftus,popularis gloriafame
Sunt quosuana tenet mulei:plerifque uoluptas.

Imperat,in multis morbi non fimplicis eft uis..

Se quid'ag@?innumcx:ésnc paremenumerare furores?

Perrarunrgenusillorum,qui maximus cfle
Debebat numerus,rebus.conftanter omiflis,.
Pofthabitifque aliis,quosreti cura fequendi:
Ceperit, &ueri dederit fimulacra tueri..



i Czleftesanima,quasincoluerebeatas .
Sufpiciunt {ine fine domos, & abefle querentes,
- Quod reliquil eft,thiit animis, & méte moritur.
- Nec terras meminere procul fpectare iacentes,
Hi tales,ftudio quibus eft fapientia , funto
Philofophi, & meriti me iuc?icc nomen habéto.
Addidit,utqueillichominum liberrima fors ft,
Qui {pectant, reramque aliis comercia cedunt,
Sic {tudiis cunctis,animos quz plurimauer{zne,
Naturz indagare uias atque abdita praefta.
Sed neq; Pythagoras tanto modo nobilis author
Nomine,quin rebus multo magis amplificatis
Floruit:atque animos cultu molliuit agreftes,
-Magpna prius per qué ter maxima Grzcia creuit.
Hézc mihi dictabat,uacua dym feflusin umbra |
Rure {fuburbano inftanteslevatarte ruinas
Labentis patriz,& curarum Tullius zftum,
Purus & ipfe fluens Graiorum fontibus hauftis
~Tullius,in Latium peregrinas doctus Achenas
Ferre, fuéfque nouis opibus ditare Quirites. -
‘Materi¢ille quidé,numeros fed Phoebus & arté
Sufficit,ulla modo noftri {1 carminis eft ars.
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