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ADIO. BELLAIVM CARDI-
nalem Petri Montaurei '
PRAFATIO.

2 Vm ad infitam mihi.magno naturz
crga me bencficio incredibilem di-
=1 feedi cupiditatem;illud quoque fu-
‘\J% diciu ptogtediente fenfim grate ftu-
< & didque confirmatum accefliffet, ni-
hil effe tam uehemeéter homini sxpetendii,quam
rerum maximarum percepram habere namuram;
feci non inuitus adhu¢, ue qud uocarerilla;cd me
deduci facile paterer:in fc?quc' uitz curriculum
immicti, quos 8 dignitati hominis couenientifs
{im, & nature praterca me: accomodari effes!
Huius uerd confilij tantd abéfle uideo ur me pee=
nitere cceperit, ut maiores etia quotidie uberio-
rélque fru&tus mihi non contingere tantum ipfe
fentiam,fcd & deinceps multo preftantiores per-
ceptumiri certo fpc’rcm. Nam quanto in altum
longius euchimur,tanto laboré minui magis,qui
maximus in cuiufque rei Yrincipiis folet effe:ani-
mi uero uoluptaté nulla alia re tantfi;qua difcen-
do ali augerique cognofcimus . Is autem meus in
{ufcipiendo uitz genere {enfus cum uniuerfz phi

lofophiz ftudii mihi proronmt ample&édum,

fimul animo fubiiciebatillud, nihil inca re ma-

gnopere profici pofle, nifi quis ueterum philofo-

phorum ueftigia fummadiligentia perfequutus,
' aij



PREFATIO.

candem quam ipfi,uiam infticiffet. Itaq; nihil,ut
hoc quidem loco dicam,de noftris czterari phi-
lofophiz partium ftudiis, ad mathematicam co-
gnitionem animum applicans, in eum me locum
fenfim abduGtum diuertifle intelligo,unde fufce~
pti primum inftitutique illius itineris recorda~
tio propemodum effluxerit: nequeid uero repu-
gnante meadmodum . Quid enim eft,cumex ea
philofophig parte,qua omnis eft in agendi ratio-
nibus occupata;tantum praceptorum acceperis,
quatum ad unius hominis reique privarg cuiufq;
{uz re¢tionem attinet, unde maior animum ueri
cupiditate flagrantiffimi permulcere poffic oble-
&atio,quim quz ueri cognitionem fubfequi fo-
JeeNamilla quidem ﬂtuc%ia cinilisdifciplinz,qug
publicis rebus confilio adminiftrandis idonca to-
tius hominum uitz multo praftantifimas adtio-
nes exrecto rationis prafcripto moderari debue-
rang,plane refrixerunt : tanta profecto perturba-
tione rerum omnium,ut cuius {gientiz ratio cla-
uum aliquando in rerumpub. gu‘bcrﬁ'ation@ ma-
gna cum fua laude,hominum uerolage maxima
telicitate, curfuque profpero tenueri, cidem niic
fituixaliquid reliGain Fcntina loci. Tertia qua-
dam fupereratilla philofophadi exercitatio,, que
naturam rerum perfequens,ut eft omnium inge-
niorum cognitione digniflima, ita propter mul-
tiplices ipfius materix formas & motus incoftan
sesacutum quoddam habet & fubtile difpuran
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"PRAFATIO.

di genus,fed obfcurum tamen, adedq; repugnans
tes inter fe fummorum philofophorum fenten-
tias,ut uerifimilia tantum, non etiam uera doce-.
re uideri poflit. Vnaergo eft mathematicarii re-
rum traétatio,, qua conftantibus neceflariisque
dudta principiis , uias quoque confimiles scrfc-,
cuta, €6 nos progredientes manu ueluti ducit,
ubi ueritatis ipfius cubilia,qu¢ quidem mentibus
‘humanis fua iplarum ui facultateq; cerni queant,
explicet intuenda.Quid autem cﬁ,guod hac una
re preftantius magnificentiisque dici poflivAn
juid eritaliud, quod cuiquam anteuertédum ui-
eri queat?Tibi certe non arbitror, Bellai amplif-
fime,cui neque ad acumen ingenij doé&rina cul-
tum, neque ad do&rinam iudiciy uim deefle in-
telligo. Quz cum ita fint in teilluftria, ut fortu-
nz ta,illius quidem per fe fplendid,luminibus
ego unus omnium minime blandusfortunz ad-
mirator offecifle putem, tibi homini grauiffimo,
idoncéclu,c utfo dlt): tota noftra ratione iudiciique
fenfu pci‘-fcribam paulo liberius: {1 forte plus au-
thoritatis ex perfonz tuz dignitate noftra habitu
ra eft orgtio, utfane habitura eft,ad iuuentutem
in eum ftudiorum curfum, qué ualde uplumus,
inducédam. Verum enim,ut ipfetecum, hoceft,
cum homine intelligente loquar, iampridem er-
rabunde de uia defleximus:ueteremqueillam di-
{cendi confuetudinem pre ftudiis quibufdamno
uis amifimus. Hic cii plurima quzsecte dici pof-



. PRAEFATIO.
fint,omittenda ducam: unum illud quidem cereé
nunc maxime mihi dicédum eft, illius percurba-
tionis,de qua paulo ante diximus, e effe caufam,
& potiffiinam quiderh,quod totius infticutionis,
(quam 3 pueris mudeias ucteres illi ueritatis magi-
ftri uocare foliti funt) prifcis quodam feculis tan-
topere. conferuatz, ca eft hac quidem ztare per-,
uerfitas, ut quod primum potiflimimgq; ftudio--
rum cflc debuerat, pércxiguum quidcm omni-
no locum apud nos, plurimorum autem homi-,
num iudiciis nullam ctiani dignitatis =ftimatio-
nfsauc partem mereatur aut obtineat.Quid ergo
eftdicataliquis, quid habes quod reprehendas?
Ego uero permulta, pene dixi omnia, utiam in-
dubitater illud affirmare poflim,tum demi opti-
me rebus hominii confultum iri, cum illud poé-
tarum éspor weswdpor ipfiin fuasactiones tranftule
rint:quédque primum ducunt, poftremi habue-
rint: & quod poftremo,aut, ut uerius dicam, nul-
loloco ipfis eft, {i primum exiftimauerint . Nunc
unius artis,uixdum etiam artis prefidiis opibufg;
immodicis tam flagitiofe circumuenti tantis cla-
moribus obtundimur, ut naturz uox ad f{cientiz
cupiditatem inuitantis, ne exaudiri quidem ulla
ratione queat.Qu filoco fuo contéta non fe co-
- mouifler, diiudicandifque hominum litibus oc-
cupata munus alicnum aut nunquam aPPctiicht,
aut certe non impediiflet, minus profecto habe-
remus quod dolendum uideretur.eft enim & iu-
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.PRAEFATIO.

diciis accommodata: iudicia porro ipfa difcepta-
tionibus rerd controuerfarum, quibus carere nul
lo modo poffumus,perneceflaria. Neque fane eft
in ca requod reprehédiiare ’jaoﬂit, fi quis morem
maiorum in illa confequenda retineat,ut philofo
phiz totius inftitutis abunde {uppeditatus, hanc
ipfam illius quidem imitatricem quanda &quaf:
'ﬁP)bolcm aggrediatur difcere, cum intellexeric id

uodin genere {ci¢tiarum eft perpetuum, uc aliis
aliz fubfint,idem ipfum hic quoque fieri,utiurif
peritia philofophix partem illam,quz eft de mo-
ribus tum fingulord cum uniuerforum,tanquam
architetam agnofcat & obferuet. Sed hxc tota
cotrouctforum ratio iudiciorum illius partiseft
iuftitiz,que suwardyuera tantum continct. Nam
de alterailla que multo cft & dignitate praftan-
tior, & utilitate in omnem uitx foctetatem ube-
tior,qua premia re@e factis, peenifque {celeri-
bus prorata cuitifque rei perfonxq; portione di-
ftribuens,duo uincula rerdpub.firmiffima com-
plectitur, auc omnino deiulti ipfius ui atque na-
tura,ne literam quidem.Setamen ueram philo-
{ophiam profiteri rerimq; maximarum guberna
tioni unam idoneam pradicans,illam ipfam phi-
lofophiam,cum omnium artium parentem,tum
aero erga{cbeneficétiflimam magiftrimqueuni-
tz certifimam lzdens; dignitatis inuadic poffef-
fioné alicnz : neque feamimaduertit(ne quidipfe
criminofius dicans) alienum appetentem contra
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{uaipfius,quid autem dico fua2imo magis contra
rationis uniuerfz decreta,cuique {ud minime tri
buere: quamque matris Joco ueresi debuerat ab
‘ipfagenita & educata,unde fuum aliquem in re-
pub.locum uctenere poflet,habuerat, quodin pa
rentes impij filij {olent, ipfi quafi feneétute defi-
pienti,utbonorum fuorum adminiftratione in-
terdiceretur,efficere.Nam {1 nihil aliud effec,quis
quzfo remigem in naui ferat gubernatoris mu-
nus arrogater affectantem? lam uero ut 3 primis
ordiamur,hc totas urbes f{uis facris initiordm-
gue pertradtationi confecratas habet:ad quas un-
ique concurfus pucrorum iuuemimag; fiant,non
tam difcendi,quam a magiftris difcedendi cupi-
dorum.fic ztas maxime imbecilla, fuique impo-
tens,effrenis,incuftodita,fuo unius impetu feren
da permittitur,quam unam alieno parentem im-
perio,authoritate bonorum nixam, infolétiz, le-
uicati,audaciz,uoluptati frenum,ceteris etia ani-
moruin motibus modum imponendum efle ma
xime doceri oportuit:hifque uocibus aflidue au-
resillius perfonare, ut concurfantes immenfique
cupiditatum 2ftus,quibus ztas illa plurimum na
ta eft comoueri, reprimerétur. At enim quirete
pracipit doceantque , prefto funt, fimodo eos
audire inanimum induxerint. Credo {ane, quod
adillorum artem actinet,ut eft captus horum ho-
minum & tcmForum, nonindiligenter expone-
re teftamenta,{ubftitutiones,obligationes, ftipu-
h lationes,
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lationes.Sed quid hzc ad mores informados:Ita .
ficutalijne audiantur quidem,propter abhorren
tem ab illis ftudiis multorum.ingeniorum natu-
ram:alij quiuis ftudiofe foleant audiri, tamen uel
rei- ipfius per fe fpinofz tradirione perplexa, uel
docendi imperitia prpediti, nihilo doctiores a*,
raitarit auditores,quam acceperint.Ex quo illud
malum interea fequi omnino neceffe eft iniuue-
- num animis,cum uoluptatcs exdo&rina infticu-
tionéque liberales ipfi non habeant, ut confectan
disalienisilliberalibifq; totosfefe dedant: pror-,
fus enim cos aliquid agere, quietémg; contemne
re, necefle eft.Pauci quidam exillo ?unt genere,
qui gloriz,nefcio cuius,utilitatisque expectatio-
ne d%liniti,é toto ftudiorum fuorum quinquen-
nio fructus tenues illos quidem & aufteros, fed
quzfitos tamen colligant. Praclara uero res, ho-
.min,em natura quideé ipfum {ua nullius uirtutis,
uitifue prfentia habitiue frecum,uerum facul-
tatibus nudis in utramuis partem ferentibus,pre-
ditum,magis tamé improbandora exemplorum
multitudine,opinionumque peruerfitate depra-
uatum,cum opes,honores, diuitias recipue du-
xerit cxpctcm‘Ets, ad alendum morbum ex con-
tagione contratum,artem ctiam peromne uitz
tempus exercendam adhibere: cuiustota ratio di
ff:utandi'ﬁt de meo & tuo:déque iis rebus & mo-
is,quibus quod meum eft,tuum effici poflic. Ad
quam quidem difciplina nimis multos docilio-
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res reddi fcimus,quim focictati hominum cddu
cattranquille conftantérque moderandz. Ita cre
do prifcos illos non tam antiquitate quamn digni-:
tate¢ memorabiles uiros, domi forilgyin fud qué-:
que ciuitate rerum geftarumgloria praftantes,li.
beros {uos ad maiorum imitatione¢ inftiruifle; ac.
non potius Athenas;Rhodum;Mafliliam, & quo-
non? ad cultum ingenij capeflendum , mercatu-:
ramque artium optimarum dimififfe. Vade phi-:
lofophiz pracepuisinftructi,cum fe ipfiregeredi
diciﬂcnt,zgchdifque rebus adhiberentur, non ex.
artisilliusformulis,{ed ex iuftitiaz {citis immuta-
bilibus hominum ceetus,& quidem uolentid, re-
gendos acciperent. Age modo,hunic ipfum homi
nem ex hac noftra exercitatione, tali cultu:educa
tionéque in forum ex umbra tanquam inaciem
producamus,ut ftudij fui rationé & ufum aliqué
nobistandem explicet. Ibi uero quanta pruden-
tia,grauitate,conftantia, probitate fe gerat, dice-
re meii non eft. Vos quzfo dicite Pierides, & qui-
dem homimbus ignaris: nobis enimnihil aeti-
net,quos plurafcire necefle eft , quanr referre iu-
uet. Hoc tantum dicam,cum feexiftimet parum
in ea arte profecturos,nifi toti fint in illius cogni-
tione per omné witz curfum: occupati, tantim

fibi periiffetemporis,quantum aliis ftudiis accef-

ferit;homines ignorantes-quantum cuique fcien.
"tiz temporis iceribuédum, nimis magnam mer-

cedemn {tacuuns,fi preftaniflimarum rerum, ofii

: cij
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cij dico munerf{que fui ignoratione,hzcuna for-
tuitarum rerd cognitio gifceptatrix fibi ipfis o~
FAranda uideatur : neque uerointelliguncrei per
cinfinitz finem nulla reperiri pofle. Verum ipfe
me longius {cribendo proue¢tum in offenfiones
multorum incurrifle uideo,, quod equidem nol-
lem:fed cum nulla remedia tam faciant dolorem
quim quz funt falutaria, i quid eft quod fanari
poflit, plus apud me ualere debere nonnullorum
falutem quim plurimorum indignationé ex re-
mediorum acerbitate colle&ta femper exiftima-
ui.Quod cum optimis quibufq; uiris,qualesiam
bene multos hicnofter ordo recipit, probati iri
certo {ciam,de cgteris minus eft mihi laboranda.
Atque haud {cio an quz auditu nic quidem gra-
uia acerbaque uideantur,ipfisin experiundo {ua-
uiffima futura fint:utlongior oratio comproban
‘dz rationis huius caufa defenfiéque nulla requi-
ratur alia, nifiqui rei ipfius intcﬂc&ae perceptio
attulerit. Ncquc quenquam accepimus aut uidi-
mus,qui,cum utranque {cientiam tenuiffer, non
utranque adamaret: alteram uero nobifcum etia
admirationi maximz {fummaque ftudio non ha-
buiffet. Porro alterius expertem & ignarum, de
utraque judicium fuum effe uelle iniurium cft.
Pratereafuitea profecto femper grauiflimorum
eruditiffimonimque hominum omnibus feculis
de totauitz ratione confenfio, cum expetendari
- rerum tria fumma genera reperirentur, ut bono-

b ij
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rumanimi prima potiflimaq; eflerdignatio: cze-
terorum autem,ut E;Ja‘:quc proxime nos attinge-
rent.Ex quoillud efficeretur neceflario, {cientia-
rum quoque,qu¢ bonorum adipifcendorum ujas
perfequerentur & traderent,candem effe debere
rationem,ut cuiufque rei preftancifhma uis effet,
itafcientiz,cuires ea fubiiceretur, illi plurimum
& téporis & induftriz noftre deberetur . Ad qui
fanc normam fiftudia noftrorum hominum ab
ipfis exigerentur, & firmior animorum tranquil-
litas,& uero maior exipfis in repub. effer ucilitas:
eiufque mali,cuius moYc propemodum ebruti le
uationem aliquam jampridem expofcimus, me-
-dicinam non leuem haberemus: cam non cffent

ui litigioforum hominum audaciam, flagitium,,
?urorcm inconfultis fuis confiliis adiuuantes, aut
potius ipfos inter fefe miferrimo cocertationum
genere committétes, alienis incommodis ad fuas
utilicates per iuftitiz conferuandz{peciemabuti
uellér: quédque rerum omnium pracipuum eft,,
illud boni praterea confequerétur,utimprobitas
uirtutifuo loco digniratique reftitute inrerdad-
miniftrationefacile c6ce3cxet .Hocenim munus
effe philofophiz unius maxime proprium, huma.
" narum rerum artem moderadarum, diuinardm-
que{cicntiam tradere quisnon uidet, qui modo-
rem ullam unquam metisacie perceperirinefor-
te homines rerumomnium imperiti criminétur
eam otijtantum efle;nd item negotij. Cuius El“i“
L. (85
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dem'calumnia P,Cl'faiﬂisﬁﬁ‘@trmihi.@pm(wcmﬁlﬂ
lende ratio,nifi rem huiis locissut.operisnd effe
intelligerem:ipfam tamen eciarp (criptis grauiffi
misanu{qué zeatishominitto. pemdetifiammorum
agitata;tuim uero unius Tacobi Sadoleti uiri; praes
ftanciflimi doctiflimique libello pereleganti , ab
eo perfcripto tanta, diligentia &: eruditione , nt
maiorefcribi poffe non exiftimem. Quod fiext»
lis agédum cflet,nonne permultos omaibus hi-
lf;oria: monimentis celebratos accepimus; qui ftu
dia doctrinz ad rerumpub: moderationem cone
ferentes,ciuitacum fiarum ftanimiabinitio con~
fticuerint,conferuauerine,perdinimque reftitue-
rint,tanta omnium gérium admiratione,ut fum-
mis etiam honoribusdeferendismagnicudinens
meritorum aflequi fe nullo modo pofle fateren-
tur? Quid enim? (ut ueterz omirtamus) nunquid:
unquam graviflimi fanétiflionmgue iftud ue-
ftriim Cardinalium collegium paenitdit,quaturs
dignitatis ornamentique ex duorum hominum
ftudiis,uirtute prudéntisque percepiffer, Gafpa-
.1is Conrareni,& huzius':;;lms;db qua mpdor dixi,
Sadoleti:Quorumxillper mnespene gradus ho:
norum in mederatiffima floréifflimaque Vene~
sorum repub.peruagatus;fuis ciuibusica fe pro~
- bauit; ue prafentem coleséhr & adminarswr: ab~
- fenterivetiam proptes finghlasis.uirsitis memo--
- riam:permanenteny -rcqgitcrpm;unbfsquc-igﬁ's;, .
qui ab fe civern. tosius ciuitasis optimum. kil
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tal¢ smbiencerlaut ofunint cogitancem abdaxilt
{etis; pene.inuiderent. E¢ fane tuit ifle uir ormni’
la;udecy’mu;luuisq e proper excellenté doétri-
DR Iw étihr{sgrobitétem‘&v tudentiammul
eanmygentiumam pésiodigniffitus:hicuere al+
cermagis cltotio delectatas ynd illo quidé inani,
fed fruétuofo indmnen pofteritatem & literro.
Quid de PétroBembo & Nicolao Ridolfo uiris
dektein omni uirtutum  genere. maximis dicam?
Libentius autem in comemoratione mortuori
noftra uerfaturoratiogne quidaflentationi uiuo-
rum eribuiffeiudicetur,{i coriiquinunc funy,lau-
-dationes attingeret.Hi quid€ in philofophig finu
ftatimea pueris educati tales ad rempub.cum ac-
cefhilfent,utilicates ex. fo permagnas univerfo qui
-dem hominij generi maxime;, {ibi ucro ipfisim-
mortalitatem pratetea glorize cc'?)ararunt. Quo-
sumfiiqui fudia iniiﬁatignc confequuti ertit, qui
fieri potelbutrefpubnon maximam fug dignira-
isrecipienda fpem m illorum prudentia & mo-
-deratione fibi repofitam arbitretur? Acprofecto
Jnitre u&ill,usffm mihijpetivcidum ><t {pes
eflce melins fore;propter alacritatem atiimori in
-id ftadium fefe dedentiii,quod eft ad ueram glo-
-riamexpeditiflimuig : nifi permultorum. ftudia
~ -cogimionéfqueinulia tradexiffet fa iplord cre-
- dulitas,; hefrio:cuius hominis vanitati affentien-

. thun.Iednd aeroxquo quaque uox proferetur ab-
furdiarcoifaciliusin animis noftrisuiam ad CFcr— 5
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fuadendum inueniet2 Ergo repereus cft, fi diis pla
cet,qui cum bellum nefarium omnibusbonis ar-
utbusindixiffet; & fapientiz fruckd iam planc ma.
xima bonorunromnium gratulatione remalcen-,
tis nobis inuiderer, Lutetiz inluce acq; aculis no-
Galliz modo, {ed totius Europz caftra figeret i-:

norantie:& uniugrfe.philofophiz. vitzq; adeor
ephilofophia conflituenda suthprem Ariftatclé,
oppugnatuni palam etiam accederet, nihilin dia,
leckicis,nihil in phyficis, nihil ufquam ueri uidif-
feauc wradidiffeasgucret. Audax negéeium-dices
rem & impudens, nifiucrbord’ omnium acesbi+
tatem rei ipfius per {e inauditz,neque iam audié-
d= indignitdsipfa fperaret. O imperitos maias
res noftros;qui nunquam quiverunciftad-apimo,
ineelligete! Quid eft quod profectum effe dicany
recenti fophiftarum elade; atque exilio; i fophi-
ftas alios afcifcimus? Quafi uero noniammifers
rimam rerum omnium ignorationem depreces
mur,fed mutationem tantum inipfis ignorantia
magiftris expetamus . At certe totu illud ciufx
modi eft,ut céforia magisanimaduerfionc,quam.
cuiu{quam omnino contra, difpu,_t';inﬁis_;;.éyfationc:
reprimendum fit. Nequeuero dé¢ hacipfareer-
bum ullum faGurus era,t moderatius infanien=
dum fibi putaffer: {uaque ipfe coeentus:nugtutis:
credulz & rerum imperite non sugerérignavids
nam.deipfo- quidem Jeuior omninoiaGura fue-

sat; Impunc effe quiquedcber pericula {uoinfar

pd
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nire:fed cum ad aliorum petniciem morbus ani-

mi conuertirur,id ueroferendii non eft. Huic cer
te malo nifi maturis confiliis obuiam eatur, & au
daciffimos impetus diligentia continuerit magi-
ftratuum;nz praclara illa ftudiorum nobis pro=
mifla com Pendia permagno conftiterint iuuen-

tavi:cum grauiffima miergede totius cemiporis ia-

&ura didicerienihil & nouisillis, fed non (atis eru

ditismagiftris, interea nifi arrogantis cuiufda 8

confidentisignqrantix ignauizque praceptadi-

dicitfe.Sed de hacrevota fatis hactenus: alids for -
tafle pluribus,(rcomodum erit. Niac autem quod

eft huius potiflimaloci & inftituti perfequamur.
~ Cumiraque,ucrante diGtum eft, mathematica co
- gnitionem uniucrfam iam tum a prima iuuentu-
te uchementer-amplexatus effem , & {apius ipfe
er me Euclidis elementa reuoluerem, in czteris
quidem libris modicus{ane labor mihi fuit : ubi
wero decimum hunc multorum opinione perob-
{curum attigiffem, ea certe opinio non mediocri
mihi quoque fraudi fuit,cum non arbitrarer, qui
locus a Plcrifquc propter fufpectiipfius difhcul-
taterh praeteriri folitus effet,mihi non periturum,
quicquidin eo laboris impendiffem. Itaque plu-
rima extrinfecus adiumenta mihi ipfe excogitds,
iterumvatque itrum repetita d’ili(genti leGtione,
cum nihilo minor maneret rei ipfius ob{curitas,
coepi cogitare unum Euclid€ in primis libris f{ibi
ipfiad iplorum intelligentiam fufficere:ncg; fieri

polle

[y




PRAEFATIO.

pofle,ut fuum in docédo modum dcqueoidinem
repudians,hicalienum quendam & nouum adhi
beret. Itaq; uia fimpliciori cum rcm’aggrcd@ cce-
piffem,fola librorum precedentium ipfius Eucli-
dis ope,& uocum fimplicium qug funt huiclibro
maxime Progrix, intelligentia ;omnia uifa funt

uim antea illuftriora multo atque clariora:Eu-
3idémquc fui ubique fimilem hoc quoque libro,
ut olim cogitatione przceperam,nullius omni-
no reiexternz indigcntcm,fc ipfo contentl:rem
illam quidem paulominus inuulgatam , fed alia
ratione nulla,neq; aliauia,quam fua & familiari
tradere plane uidi.Hzcuero eft,ut a rebus cogni-
tis ad ignotasfenfim progrediens ex prioribus re-
rum {ubfequentium comprobet intelligentiam,
& ueritatem. Quz cum perfpicerem,in eaquere
{zpenumero ucrfatus,m;}gnéquc animi intétio-
ne & ftudio fingulas quif{queres inter fe conue-
nire,nihil collidere intelligerem, nullam moram
ftudiis hominum putaui, quantum per me effici
poflet,diutiusafferendam,quin Luboribus noftris
animique exercitationibus fruerentur. Cimque
¢x maiorum lucubrationibus, quo Poﬁcritatcm
iuuarcmus,aliquid uideremur cofequuti, & qui-
- busomnia deberemus nihil effer quod poft mor-
‘tem hominibus bene meritis gratius per nos re-
ferri poffe uideretur, quam fi quord induftriam
experti ucheméter admiramur & fufpicimus,eo-
- rum ctiam humanitatis exemplum ftudidmque
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pofteritatis adiunandguellemus imitari, ceepi cé
filium rei totius illuftrande . Iraque Grecorum
demonttrationesinterpretando confequutus,, fi-
-ve fuerintilleEuclidis {ingulordmue geometra-
‘rum,quorum fymbolis hoc totum eft opus abfo-
lutum,fiueix i otoros mwsair,ubi preflius fubti-
liufque compoficz uidebantur,fufiore quoda feri
. bédi genere ita patefeciffe me puto,ut leGori non
dormitanti,fed attento nihil deefle poffit ad rera
-intellig€tiam: obitérque uiam & rationem refol-
-ttendi in primis theorematibus exemplorit copia
* notauimus. Sed quo res adhuc multis incognita
commendetur uberius, placuit nonnulla exuete-
- rum libris,Procli in primis,arbitratu quidem no-
. ftro {fumpta, Latinis literis illuftrata proponere,
- quibusinitiis mathematica du&ta cognitio, qua
- -aled ediderit rerum maximard faftigium , uc qua
incredibilem ex fe utilitaté feculis prioribus atou-
+:lerit,eandém quoque fibi de ipfa polliceantur ho
- mines,{t modo penitius ea ftudia infpexerint: ne-
- que,quod adhiicfactum efk,in prima liminis adi
- tu, uixdum quinque féxue paflus(totidem enim
- libris uulgo contenti funt)inéare progrefh, refti-
terine.llud itaque fciendum'eft,quod finitum &
infinitum dicitur, principia:{umma eflc mathe-
-maticaruna: {pecicramommium.Nam ez princi-
piainter {c .aEtcr' atque aliter copulata,fufficiunt
- adgencrandam eamudrietaté, qua in rebus ipfis.
: cienmur,lnde ﬁgum i-Pﬁll:itm ?roPartioncsjn infi-
., nitum
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nitum excrefcant: quas tamen ipfas finiri etiam
necefle eft,ob eam falté caufam,quia finiti quog;
naturam inipfis cxiftentem continent. Primum:
enim inarithmeticis, i ab unitate caeperis-pro-.
grediédo,rcpcrics numeros in infinitu m augeri:.
neque unquam cxcrefcendi finem, ubi quicfcant.
ipft, fieri pofle, ut cumeo perueneris ;cellandum,
inillo numerorum auctu’ tibt prorfus:intelligas.:
Quemciique porro numerum effeceris, illum o-
mninofinitd cfle neceffe eft. Deindein ipfis quo-

ue magnitudinibus id¢apparet,utin infinitum:
jiuiﬁo illacum fieri poffic. Ipfa ucro fes ica diui-:
{z,0omnino(& quod dicitur)adu ipfo finicz funt:.
ut cum diuiditur aliquod totain partes- fuas'un-i -
de componitur,néceffecft ipfas partes quadex-dix
uifione procedunt,efle finitasinam nifi finite ef=
fent,ne partes quidem iﬁ)fx effe poffent. Praeterea
fi nihil effet infinitumilla duo perablurde confe*
querétur, & ut magnitudines omnes effent coim-
menfurabiles,neque in ipfis quicquam incdmen-~
furabile:idedque neirrationale quidem.Hoc au-
tem eft, quo differunt ea, qua in geometria pera
tractantur ab arithmeticis ; ﬁquicim;in illis{unc
quzdam irrationalia, de quibus hoclibro: in ari-
thmeticis uero nihil irrationale, autincommen-
{urabile cognofcitur: funt enim omnes: numeki
commenfurabiles inter fe,ca falrem méfura, qua
minimaeftin numeris,némpe umnitate. Alterum
quod perabfurde fequeretur,fi nihil effecinfinicd,
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ilud eft,quod ea uis & facultasunitatis, ut exfe
numerorum fobolem infinitd procreare quear,
non exifteret: neque uero numeri proportiones
omnesintra {e continerent,quas in rebus fingu-
lis inefle perfpicimus,multiplices dico, {uperpar-
ticulares & reliquas tales. Omnis enim numerus
 unitati cc}»aratus adipfam unitatem habet pro-
- portionéaliam, quam idéipfe numerusad alium
numerum comparacus.Similiter i finitum nihil
erit, commenfurabilitas & communio propor-
tionum,fimilitudo & zqualitas fpecierum,czte-
rique huiufinodi qua melioris cuiufdam funcge
neris,in rebus diftinguendis nulla fint: qua tamé
ipfain mathemacicis effe confpicimus. Ea uero 2
non effent, ne mathematica quidem ulla fcientia
fupereflet,cum nihil certo, conftanter,{ubtilicér-
ue diceretur,quod cogitatione firma cdcipi pof-
{et.Quantum uero utilitatis ea fcientia commau-.
ni hominum uitz & focietati coferat, id quidem
non ad ufus ipfius uitz neceffarios refpicienté 2-
ftimare conuenit:ita enim fieret ut cognitionem
omnem & contemplationem rerum taquam in-
utilem repudiaremus;quippe quz drerum huma
narum neceflaria fuppeditatione fefe quam Jon-
giflime foleat abducere,ne earum quidem rerum
ullam omnino eognitionem aut curamappetés,
quibus ufus vitg neceflarius cotineri folet.Eft ue-
ro mathematice {cientiz {ua certa,propridque di
gnicas & udlitas, illa quidem per {e zftimanda,
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neque quicquam externum refpiciens,quo fe re-
ferat,nullius omnino rei minifterio fuam utcilica-
tem accommodans,neque uitg neceflirati fubfer-
uiens.Quin & liberales difciplinz a libereate di-
&e.{ui nominis dignitatem {uftinere tueriue nul
lo modo poffint,f ad feruiendum ufibus neceffa-
riis renocentur.Quod fy ulla racione illud admic-
tendum uidebitur, ut aliud quippiam extra fe {pe
Qare debeat,cuius utilitatem confeétandam xii -
putet;quid eft in omni rerum uniuerfitace fplen-.
didius & magis excellens,quim quod mathema-
tica fcientia uiam munire folet animis noftris?
eamque cestiffimam ad rerum intelligibilium,.
omni materia folutarum cognitioné abfolutam?-
Et quidé fi qua eft utilitas expetenda,illaeft pro-
fecto,quam ex fe praftitiffima & eximiam pro-
fert. nam & quafi manu ducit ad res intelligibi- -
les percipiendas,& quod eftin Timo fcripei di-
uinitus,illius fcienti¢ cognitio uia quadameft ad
plenam & integram metis noftra inftitutionem:
cuiusrei ea certe caufa eft atqueratio,, quod cadé
eft ipfs E:oportio ad cognitionem totius. & pri-
mam philofophiam , quz eft inftitutioni puerili
ad uircutis ipfius fummam & habita. Hzcenim
cfficitbonis & re&is moribus aflucfaciendo,un
animus puerilis ad uvitam exuera uirtute perfe-
&am adolefcat:illa uero animi noftri paree camy
Rl;‘il'}g'nm dicitur, ita fuis commoditatibus in-
¢ & cymulat, ut multo paratior ad resexi=
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mias infpiciédas & cognofcédas accedat. Ex quo
Socratis ueriflimi illud mihi uideri folet, oculd
anima,quem menté dicimus,'ipfum quidcmﬁu-
diis & cupiditatibus obtutiique rerum alienarum :
excacatil, & ueluti defoflum,folius fciétiz ratio-
ne diligcntia’.quc recreatum excitari, &.‘ﬂuodam .
ueluti collyrio perfanatum coualefcere folere:iza -
fane;ut rurfum ad {peculationem ipfius entis, ab
imaginibusque per{pectis ad res ipfgs,quarum il~"
lz fuericimagines,erigi, & tanquam ex caligino- -
{ofpecuinidci illuftriflima eductus, illud ipfum -
lamen intelligibile acie conftanti poflit intueri:
omnindque carcere quodam egreflus, & rerum-
gencrabilium uinculis inconftaitisque materiz .
nodofa uarietate tandem exolutus, ad incorpo-
ream & impartibilem fubftantiam attolli. Nam
& pulchritudo & ordinis illiusratio, qui in ma-
thematicis elucet difciplinis, ipfaque rerum ibi-
dem perfpectarum certa conftantia, animum no-
ftrum propius fiftunt ad intelligibilia,ipfa juoq;
femper eodem modo fe habétia, pulchritudiniq;
diuinz conuenientiflima.Quz cum ita fint,ma-
thematica{cientia eft, & ipfa quidé Pcf fe &{ua-
pte ui digniffima,que ftu io(% colatur:neque ta-
mennon plurimum momenti ad eam uitam af-
fertjque mentis unius maxime ProPria eft &ac-.
commodata: Illud autem in hacre {atis eftargu-
menti, {ciétiam eam per fe fua ipfius dignitate &
z{timatione niti,ut eft quodam loco feriprumab.
o - Ariftocele,
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‘Ariftotele,quod quiresillas exquifiverunt, nulle
premio, magna %iligcntia ﬂ:udié_quc uehementi
illud funt affequuti, ut paruo temporis interual-
loilla permagnum acciperet incrementum , cum
ipli czereris omnibus pofthabitis huic uni ftudio
fe totos tradidiffent:atq; hi maxime, qui diuinio
re natura praditi,diuvinitaté {uis factis exprime-
re,quoad licitum effet,elaborauerunt. Iraque uc-
riflima illud eft, i qui funt,qui contéptui haben-
dum hoc ftudium exiftiment, eos fine guftu cffe
fummarum, qua quidem in homine libero con~
ftantique exiftere poflunt,uoluptata.Quid ergo?
nunquid habet ea{cientia qu o.cr cotemni debeat,
-eare tantum quod nihil adiuuet comunis homi-
-num uite neceffarias utilicates? Nullo certe ma-
do: nam & extremiillius effeGtus ubi fe cum ma-
teria coniungere i'nci(giunt, o maxime tgndunt,
-ut paulo poft di¢turi fumus.Quin eo maiore di-
‘gnares c{{ admiratione, quod citra ulliusomni-
_no materi® contagionem fuum ipfa finemin e6-
quc fine fitum bonum perfequatur: & in {eipfa
conuerfa nikil{pectccexternum. Homines enim
rerum adufiem utez neceffarium cSparandarum
occupationibus uacui plane {olutiq;,fefe-ad fcien
,dum fcientizque adeptionem contulerunt:ne-
~que id tamen non recte, cum prima cura rerum
illarum effe debeat, quibus naturaipfa ad {ui edur
cationem & tuitioné carere nullo mode poteft.
- Huicporro frquando fatisfacti erit,hoceft, (ina
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turam ducem confequuti, cupiditatem habendi
rerum neceffariarum modo naturaque metiri uo
luerimus,tum ueroilla nos cogitatio debet exci-
pere,rerum 3 neceflitate generationéque remo-
tarum, & uerum ipfum proxime attingentium:
quod cum acciderit, und quoque id quod in ani-
manoftra inchoatum & rudefuerat, integri ab-
 foluitur & perpolitii. Scientiz porro mathema-
ticz diuifionem eam atrulerunt ueterd plerique,
inter quos & Geminus,ut dicerét aliam uigcm
circa res uerfari folo intelle€tu perceptibiles, alia
uero res fenfui fubiectas pertractare . Res autem
intellligibilesillas effe dixerunt,quariintelligen-
tiam ipfe per feanimus abfqueulla rerum fenfi-
lium ParticiFationc feiplum ad contéplationem
excitans periequitur:cuius generis duz funt pre-
cipuz potiflimaq; partes,arithmetica, & geome-~
tria:alterd uero genus quod rebus fenfilibus ad-
-diGtum illa fex comprclcndit,aﬂ:rologiam ,mufl
cam, {upputatricem, mechanica, perfpe@ivam,
.menfuratricem. Nam quod ad inftruendas per-
-tinet acies,(wuxmxsr uocant)in partibus mathema
ticz habendum non arbitratur, quauisinterdum
ipfius auxiliis uti adiuuarique foleat, modo fup-
putatricem adhibens , ut in enumerandis copiis,
modo & menfuratricem, id eft, %o & dar, ubi £ui-
denda funt caftrorum metationi campi {patia &
dimetienda:multo uero minus aut hiftoriam:aut
-medendi artem dixeris partem ullam effe mathe-
T 7 matica,
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matice,licet utraque ipfius ope interdum adiuue
tur.Nam & hiftorie perfcribendz mathematica
theorematafolere {cimus appingi, ubi tractus fi-
tifque regionum,urbium magnitudines, diame-
tros,ambitus colligere uolunt. Ipfi quidé medici

uam multain arte fua, quam elu cigatc traltant
;lrcti mathematicz cognitionis fubfidio? Nam
quod adaftrologiam pertinet, quantaeiusin o-
mnem medicinz parte manare poffic utilitas,do-
centdeearefcripti diligenter Hipgocratis libris
czteri quoque omnes, qui modo de tépeftatum
ratione locorumque fitu fibi fcribendum putaue
runt. Eadem quoqueratioerit eius, qui aciebus
inftruendis operam accommodat:nam utetur &
ipfe mathematicis theorematibus : nequetamen
continuo mathematici nomine perhibedus, licet
aliquando § minimos cupiens infpeciem uideri
fuos exercitus ad circuli lfguri conftituat caftro-
rum ambitum, nonniiquam in quadratum pen-
‘tagonum autaliam multorum angulorum for-
mam, ubi quim maximos apparere cupit . Tales
autem primz {pecies cum fint ipfius mathemati~
- cx,geometria rurfus diuiditur in traftatus duos,
alterum planorum,alterum folidorum:nam pun
Gorum & lineari propria nulla omnino ars re-
periri poteft, cum nulfa figura punctis aut lineis
conftet,quz non fimul plana fit aut folida. Nihil
enimaliud agic geometria ulla fui parte,quam ut
plana & folida conftituat:conftituta intcé fecom
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parct aut diuidat. Hoc idem efficitur in arithme-
tica: nam & numeri dividuntur in lineares, pla-
nos & folidos, quorum omnium fingulatim fua
elt tractatio . Nam & fpecies numerori ipfz per
fc ab unitate prodeuntes explicantur, & genera-
tiones planorum, fimilium, inquam, & diffimi-
lium, & folidorum etiam,qui tertia quadam mul
siplicatione confici folent. Illa autem quam men
{uratricem dicimus : item alia quam {upputacri-
cem {uperiorum fimilitudinein nonnullam refe-
rentes:ipfae tamen funt in co diflimiles,quod non
de numeris aut figuris intelle€tu folo comprehen
fis inueftigant,fed de fenfilibus:neque enim mu-
- nus menfuratricis efle pofueris,ut cylindrum aut
conum metiatur, fed rerum in materia demerfa-
UM 2CEruos tanquam conos, puteos autem ut cy
lindros:fed nequelineis quibufdam intelligibili-
bus id aflequitur,uerum fenfilibus,& ut exaiffi-
me,radiis{olaribus: ruditer auté, per applicatio-
nem amuflis linez, aut alterius rei non diflimilis
opera,qua materia conftet. Quam uero diximus
fupputatricem, ne ea quidem pafliones numero-
rum ipfasper fe cofiderat,fcd numeros rebus ma-
terialibus inuolutos : & diuidendo quidem nihil
ftatuit effe minimum,quomodo neque arithme-

tica:quod tamen fpectat ad certum genus unum,’

ponitaliquid quod {it minimum: unus enim ali-
-quishomo eft illi pro menfura totius hominum
~multitudinis,{icut unitas quoque menfura com-

munis
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munis eft omnium numerorum. Pcrfpcé'tiua rur
fus & mufica funt quedam uclutipartes,illa qui-
denygeometriz,hac auté arithmeticg. Nam per-
{pectiua uifu noftro ceulinea abutitur, & iis an-
gglis qui ex radiis uiforiis .con&ituuntur : dividi-
turque in cam quz Fropno nomine dlcitur per-
{pectiua, caufas explicans corr, que aliter quam
{{,nt,apparcrc folent, ob ipforum alios atque alios
pofitus & diftantias : quales funt linex parallele
concurrere uifz:rerum quoque quadratari figu-
r circulari forma confpecta.item in eam qugin
uniuerfum {pecularis dici poteft,qué cuiufq; ge-
neris radios fractos fiue flexos per{crutatur, uifo-
rum {cu imaginum cognitionem adiunctam ha-
bés,(imul & illud affercs,qui fieri poflit, uti quod
confpicitur,ameenum it vifu iucundimg;, nul-
la partium fuarum difcreparia aut deprauatione
corruptam imaginem propter interualld aut cle-
uationem rei vifz, ochis pectantium exhibens.
Mufica uero confonantium numerorum ratio-
nes auribus acceptas cii indagaflet , canones fuos:
& fidesipfasita Eﬁcandas oftendit, ut faciles ad co-
gnitionem noftramille fonorum conuenientie
fierent:cumque paflimad fenfuum dclectationé
iudiciimque diuerteret, {crmonem Platoni de-
dit affirmanti e efle,qux menti aures ipfas pretu
liffe uifa fic. Adillas {uperiores accedit mccﬁa'ni—
ca,pars & ipfa quada cxiftens totius trattationis
& cognitionis rerum fenfilium & materie con-
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iun&arum. Huius auté generisilla eft quz opera
& machinas cuiufque modi efficit adufum to-
tius rej bellicg neceffarium idoneas:qualiamulta
diuino uir ingenio Syracufius Archimedes exco-
gitafle {cribicur & conftruxiffe, uim permagnam
& incredibilem habentia,ipfis quoque Romanis
Syracufas terra marique obfidentibus formidabi
lia: quorum tamen ipford nihil apud Archime-
dem tanti fuerat, ut magno ftudio dignum arbi--
traretur:uerum ficut Plutarchus in Marcello fcri
bit elegantiffime, xous ias mugsons x50 miphya v
wAdsm: ea tamé fuerunt unius hominis ludicra, ut
Romanorum uirestoti pene terrarum orbi for-
midabiles diutius eluferint,nec ante urbis potiii-
dx Marcello imperatori clariffimo {pes facta fue
rit,quam ex infidiis no&tu , meenibus per abfen-
tiam Archimedis indefenfis {calas admouerit. Fa
bulofa hzcprofecto uideri poflint, fi ad noftrord
hominum ingenia,quz ufpiam funt nobiliflima,
conferantur. Verum tameé periniquc faceremus,
f1 primum aliorum induftriam ex czterori me-
tiri uellemus ignauia : ut quod hi non poffint, ne
illi (?uidcm potuiffe uideantur. Dcincfc qui fieri
pollit,quz praftantiflimi quique, iidémque gra-
uiffimi feriptores,non Grzci tantum,qui {uisam
bitiofius fauiffe uideri poflint,fed etid Latini, iig;
Grzcis hominibus fepius iniqui,M. Tullius,T.Li
uius in unius hominis laudibus confentientes ad
cxlum extulerit,ut his fidem abrogemus? Q%?)d
ne
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fine authoritate quidem ulla ad credendum ad-
ducimur,funtin oculis manibuisq; noftris Archi-
medis ipfius opera, nonilla quidem de machinis
ipfisaut operibus confcripta, nihil enim tale fcri-
ptione digni magnopere iudicauit, fed quz lon«

e maiora diuinioraque cenfenda fint, rerumil-
Erum uniuerfalia theoremata,qua fi quis uia ot-
dinéque aggreflus erit,cum iifdem ueftigiis infti-
terit,quibus Archimedes & ueteresilli nobilésq;
geometra,ecodem quoque peruenturum fefe con
fidat. Nobis quidem fiuita fuppetet, illud in pri-
-mis curz futurum eft,quod adhuc fuit in hoc de-
cimo Euclidislibro,ut difficillimi quique prifco-
rum geometrarum libri certa [pc & fiduciaintel-

ligendilegi poffincab iis,qui modo ftudiori fuo-

-rum rationem ad ucterum normam exigere, or-
dinémque cértiflimum difcendi magiftrum con-

feruare uolér. Ordinem autem ipfum fi uis ob~
feruauerit, nihil przterea putet effe, quod fibi de-
effe poflit.Sed iam ad inftituri ut reuertamur, ad

‘cas artes quas ante memorauimus accedit & illa,

quz rebus ex fefe immobilibus motum attribuit,
nunc per ?uafdam afpirationes,quemadmodum

: Pcrfccuti unt Crefibius & Heron:nunc Pcf libra-
-tiones Pondcnimquc momenta, quorum ine-
‘qualitas mouendi caufam affert, zqualitas uero

-

Euictis neceflitaté,uceft in Timzo:nunc quibuf~
aneruis & funiculis attralus & motiones ani-

e i e et e ——————

matorum corporum imitantibus . Eft & alia ge-
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neris einfdeém,quz fpharis conftruendisoperam
adhibens,circuitus orbium czleftium imitatione
confequitur:qualem idem ille nunquam facis lau
datus Archimedes effinxit. Aftrologia fupereft
difputationem inftituens de mundi ipfius’couer-
fione mirabili , de magnitudine figura,fitu, cele-
ritate, tarditate corporum czleftium : quz uisfic
inillisilluminadi,qui difceffus d terra, quiad €a-
dem acceflus: & que funt his confequentia,cx fen
fu quidem & ipfa permultum inftrua, nihilo ta
men minus cognitioni rerum naturalium fami-
liariter communicas.Cuiusilla pars contemnen-~
danoneft,quz ex normarum & umbilicorum fi-
tu,horarum {patia & tempeftatum interualla di-
metituriquzq; fublimia ueftigando poli czleftis
altitudines in quaque terrarum parte , afltrorum-
.que diffitas pofitiones comprehédit, pleraque fi-
smul alia perlequens, quz {unt aftrologo {pecu-
Janti Proroﬁta .Eft &illa quz dioptrica dicitur
perrimulas in fole,luna czterilq; fyderibus celo-
ritates tarditatéfque motud uenari folica.E® qui-
dem funt partes ?cicn tiz mathematicz, itadefcri
ptx ucteribus marhematicis,quemadmoda ex-
-plicuimus. Nunc autem de fine ad quem feratur
ntendatque, cum hac tota traltatia elemento-
.rum geometricorum,tum ea de lineis rationali-
bus & irrationalibus, quz eft huius decimi libri

ropria,pauca quadam affefamus. Quainie il-
lud fanc cum primis eft intelligendd,propoficum

. duplex
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duplex’ Euclidi fuiffe in his quidem libris: aliud
quod traditionem rerum perquificarum refpice-
ret:aliud preecrea quod difcétis animum omni-
bus modisinformarct & erudiret: uc fi res ipfa
inueftigationi {ubie&z confiderandz fint,dicen-
dia Pro?c&o uideatur toto hocdegeometria fer=
mone nihil aliud quari,quam ut nobiles illz figu
rz quinque plane comprehéfione intelligantur,d
- quibus mundus hic uniuerfus,iudicio quidé Pla-
tonis,defcriptas fuas habet partes. Itag; primym
ceepit agi de fimpliciffimis quibufque rebus: de-
inde fenfim affurgente compofitionis ftructura,
e6 tandem peruentum eft,ut uarietas omnis illa-
rum figurarum aperiretur, & feparatim quidem
unaquzque prius conftituta, tum denique imul
omnes eodem globo contentz inuoluerétur, ex-
Eoﬁtis etiam proportionibus, quas lineis latera-
ibus cuiufque figurz inter fe,quifque fuperficie
bus ﬂiPﬁs » & quasfolidis etiam figuris inter ipfas
inefle compertum eft. Quod autem ad illud pro~
pofitum attinet,erudiendi eius qui ad hoc ftudii
difcendum acceflerit,huinfmodi eft, ut fecadum
Elementora geometricorum intelligétiam perfe -
&e cumuletur animus, abfoluatirg; ipfius habi-
tus & compleatur:quo facilcpofﬁt ad quamliber
geometriz tractationé comprehendédamipfe fi- -
bi fufficere. Ab his enim uelut initiisaufpicati, cz
terarit quoq; permulearii,uel potius omniii huius
fci€tiz partum poterimus cognitim:icm ‘aﬂ‘cqui,
iiij
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- eiufdémque multiplicem animo compledi uarie
tatem:neque id tantum,quin & illud quoque ue-
riflime dici poteft, fineiifdem ipfis reliquorum
omnium non obfcuram folum, uerum neque o-
mnino poflibilem efle intelligetiam. Nam & pri-
ma quxque atg; ﬁmf‘liciﬂima theoremata proxi
me etiam ad primas hypothefes accedentia, funt
his libris ita coagmentata, ut interim nullum or-
dinem magis cuiq; rei conucnientem afferri po-
wuiffe cognofcamus: ex quibus cxterard partium
{criptores ad propofitit fuil accomodate, certiffi~

mis & incouulfis ufi funt fuard demoftrationum

fundamentis.Quo in genere eft Archimedes, A~
Pollonius Pergzus,& cgteri omnes no geometr
tantd,fed & aftrologi,& qui mathematicord no-
mine cenferi folét. Hoc autem cum alibi femper,
tum uero in legendis Conicis Apollonij ceriffi-
mum efle nuper ipfi uidimus:ad qua nifi diligen-
cer inftructus ab Euclide ueneris,opera plane tibi
periiffe {encies.Eft enim Euclidis geometria non
ad eorum tanti cognitionem,que funt de codem
genere fcripta, neceflario perdifcenda, fed etiam
in quauis mathematicari {cientiari nihil cuiqua
fatis poterit effe notum,qui 116 4 geometria pro-
fectus peruenerit ad cetera:quam f1 quis fecundi
Philoné efle dixeric principii & taquam uimorn
rcliciuar_um omnium mathematicarum,is profe-
‘&o a rei totius ueritate non aberrauerit. Namex
illa matrice ueluti quadam urbe populofa dedu-
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&z funtille deinceps colonig,qug funt a nobisfu
perius explicatz. Eft ergo finis ille geometricori
elementorum abfolutus difcentis habitus, {cien-
tiz uniuerf{z capax,traditiéque mundanari figu-
rarum, quz {int cuiufq; propriz fabricationes &
inter fe conuenientiz.1d uero de quo confcriptus
eft hic decimus liber, de commenfurabilitate di-
co & incommenfurabilitate, rationalitate & irra
tionalitave linearum, €6 pertinet,utcum extre-
mum totius operis futurum illud effet exponere,
figurar@i, de quibusantea di¢ti eft, dimenfus,eca
prafari oportere uifa funt, fine ?uibus illud perci
Fi nullo modo poflet . In primifque neceffarium
uit, quonia illz figure zqualibus {uperficiebus,
lateribus item & angulis 2quis comprehenden-
dz erant,& codem globo ita coercendz, ut quili-
bet angulus folidus cuiufque figurxintimam fa-
ciem pertingeret,oftendere quanto diameter glo
bi longior cfletunoquoque cuiufque figurz late-
re. Camque uidiflet Euclides in pyramide, ota-
edro & cubo talem effe habitudinem ipforum la-
terum ad globi diametrum,quam rationalem ef-
fe pofuerat,ut eflent ipfa inter fefe comparata 16-
gitudine quidem incommenfurabilia, fed poten-~
tia tamen commenfurabilia, idedque rationalia:
in eicofaedro uero & dodecaedro non folum effe
inter ipfa latera longitudinis incommenfurabili-
tatem, fed & potentiz quoque, obecamque cau-
familla efle fimpliciter irrationalia cestx cuinfda
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fpeciei. Earatione priufqui ad illademonttran-
fa aggr_edcrc'tur, intellexit omnino fibi faciendi

effe,ut de lincarum racionalitatc irrationalitateq; -

tra&tatum inflitueret, quorque & quales effent
chcicsin‘ationa]ium linearum: utnon a pella-

tionibus titum difcretis notari poffent, fed, quod: .

multo certius eft ad quique'rem cognofcendam,
quid cuique {pecici ingulatim neceffarioque c6-

ueniret,perfpicuum fieret. Proinde tratatumiil--

lum abfolui non pofle finc cognitione numerori
cam facile intelligefet,ideo de ui numerori qua-
tum fatis uifum eft ad fermonem fufceprum, tri-
buseft libris diligentiffime commeétatus. Neque
enim ferendus eft nefcio quortt hominum error,
affirmantium proportiones linearum irrationa-
lium effe non nobis tantum , fed & naturz igno-
tas: ob idque potiflimum,quod illx tales propor-
tiones nd extent in numeris. Quod {rita effer,pri
mum quam inanis uideri deberet conatus Eucli-
dis, operam in re per {c inexplicabili abutentis
~ tum autem adeo {unt illuftres hoc libro notz,.
tamquc pr?frij cuivfque ueluti mores cxprefli,uc
quod Euclides conari uifas eft, illud abunde per-
tectéque preftidiffe intelligatur. Nobiliflima ita-
que totiusgeometriz focum a Pythagora philo-
pho pr'x'ﬂ:antiﬂ‘trrm ante dpatcfa&um ita perpo-
Huit excolufrque,, ut defiderio nihil reliquerir..
- Hachabui Bellaiampliffime, quano quidédi-
¢ire polfem;fincnuenim nulli habituraeflct ara-
E10,
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tio, fed quz cum dixiffens, exiftimaii juurentiitis
partem aliquam excitatum iri, ut cuperet imita-
tione ftudiorum, uetcrum philofophorum nomi
nis gloriam ®mulari. Cuius Prxclariﬂima: coten
tionis in animis hominum excitandx facultatem
uiris conceflam effe principibus, eamque amplif-
fimam,cum intelligeret FrancifcusRex,huius no
ftri pater,omnium bonarum artium fideliflimus
tutor,patronus atque propugnator acerrimus, i
uitille quidem mirifice ftudialiterarum :uerum
minus Profc&o qua‘lm uoluit, magis autem mul-
to,quam licitum illi fuit per quorundam auerfas
a laudabiliflimo ftudio rationes,atque uolitates.
1lius tu Regis alumnus, illius tubeneficentia ad
fummos fortune dignitatifque gradus, doctrinz
~ commendatione fublatus,reétc conftantérque f&
ceris,{iquod per te nauitet facis,patrocinium phi
lofophiz antca quidé 3 Rege liberaliffimo:fufce-
ftum »itaretinere pergas, ut Margareta Regis fi-

ia,iudiciique paterni,atque animi in bonart ar-
tium ftudiis,bonorimque omnium tuitione ob-
feruantifima atque mula, bene collocatum in
te ornando patris beneficium pradicare Poﬂit."
Permultos autem efle multis in locis cum accepe
rim,quorum in philofophiz literis ftudia, tuis pa
ratiflimis opibus alantur & fuftententur: hzcau-
tcm una mathcmaticacognitio,cuius tantz {unt
inomni hilofoBhix parte commoditates,defer-
taplane §¢ﬂiwtaquc reliquorum hominum pre-
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fidiis paflim iaccat atque ignoretur,tu certz par
tesille funt, ut huic quoque ftudio pro tua huma
nitate per te confultum uelis: ex iftoque preclaro
tuorum grege, de quo paulo ante dixi, certos eli-
gasingenio acres,quibus id muneris omnium iu
cundiffimi atque fruuofiflimi commiteas, uc to
tam rem mathematicam diligenter amplexi, pe-
nitifque perfcrutati, poflint czteros exemplodo
&rinaquead fui a:rnuﬁ)ationcm permouere.
Vale. Lutetia Calend Iulij. 1 § 5 1

. Errata [ic corrigito. Fol.8.xer( o.propofitis.fo.15.in fig < {.cod.
fol.uer[18.Q uare « met fo.20.in fig.al fo.24.buerf22.amplius,
werf26.quam.fol.27.b.uer(. 18 fecundd fo.31.uer( antepenul.dele
Japerficiales.fo.34.b.werfiantepen.quim.fo.43.in fig.lin.a fubsjce
1.f0.49.7 fg.uln efty,pone Awbi eft Ayy.fo.54.in iz 8 ¢ Ly.fo.
24.%er.14.binomsii:abibi.fo.80 .uerf.19.linea A B fo.88.uerf21.c0
quod.fo.89.in fig.x 8 Afol.os.uerf10.merbisw. fol.102. b.wer(13.
_tdeo fic.fol.104.0 Eogefimis ubig; fol.110.b.uerf21.qudm.fo.114
infig. fub 7 fcribe v.fol 116 uerf13.per 1.6 fol.127.b.uerf 2 .qua-
“dratum fol.329.uerfa5.linea x 0.fo.132.uer(14.4d 84 .fol.134.
wer(12 Jineefo.135, buerf24.linea, x A fol.136 serf13. dictari.
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EVCLIDIS ELEMENTORVM
LIBER DECIMVS.
Petro Montaureo intcrprccc.

OMMENSVRABILES magnitudi -
s nes dicuntur ille, quas cadem menfura
AR meticur.

Al
PROPOSITV M nobisillud eft hunc decimis elemé-
~ torum librum (cuins inselligentiam plerique difficilli-
mam [4[picantur, neq; uero Pofs’ibilem ¢quue auxilio
eins partis arithmetice,quam multoram fcriptis illu-
ftratd Algebram uocant)fine omnino ullis numeris ir-
rationalibus dictis oftendere,ni folim non difficillimi,
Jed etiam facillimum effe.fi quis atrentum animum ¢°
inflrultum [crentia bibrorum fuperioram Euclidis af-
ferat:neque porro cuiufzuam externe [Cientie,nedsm
algebra demonfbrationious indigere : féd ex fuis ipfins
Euclidis tasum demonftrationibus , ¢o familiarifsimo
ipfiordine dependere. Vtautem clarius intelligatur
bac definitio,prins explanadum puto.fi quidin ea fub-
obfeurum contineri nideatnr. fic enim pracipinnt dia~
dectici. Cumitaque dicitur aliqua menfura magnitu-
diné aliam metiri:illud intelligitur primam.ut ea men
Jura firminor illa quam mesitur,aut eifaltem &qua-
lis.maior enim nutlo modo metiri minovem poteft. De-
inde ut eamenfura femel [ampra fs aqualis erit, ausfi
wminor fuerit pluribus uicibus repetita: eam magnituds
wem quam metisur.pracife referas.id quod ex numeris
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deprehend; facillime poteft. Quduis enim Euclides hac

definstione compmbendat magnitadines tantum quas
quantitates continnas 4ppellant, quales funt line, fu-
perficies,¢o* corpora:tamen arbitror noninepte requi-
rendam effe explicationem buins loci a numeris: quum
prafertim magnitudines commenfurabiles eam habedt

Prapom"onem mter fe, quam namerus ad numersm.

Campanus uir ex geometriz ftudijs landem n& im-
merito confequutns, illud principium recle inferit co-
teris libri [eptimi principifs,cam gracam exemplar ni-
hil tale habeat. Numerns aliii numerare dicitur, qui
fecundum aliquem multiplicatus,illum producis. casns
reiboc fit exemplum. Ternarins numerat ternarium
per unitaré multiplicatus, idem ternarius numerat fe-
narium per binarium multiplicatns:numerat nouena-
rium perternarium multiplicatus : numerat 12 per 4
numerat quoq; ceteros infinitos. 1lle ip[é tamen terna-
vius alios numeros [uperioribus interpofitos minime
numerar.Nam neq; unitarem ipfam, ant binarium ns
merat. Maior enim minorem nullo modo numerare po
teft: ficut in magnitudinibus (ut anté diximus ) maior
menfira minorem feipfa magnitudinem non metitur.
Neque uero ternarius namerat 4 aut 5. per unitasem
-enim multiplicatus nihil amplins efficit quam 3. bina-
rio uero multiplicatus, excedit ¢ 4. ¢9* 5. multo magis
fi alio ternario ant maiore aliguo numero multiplica~
tus fuerit,eofdem 4 ¢ 5 excefferit. Eadé ratio. eft fé-

 ptenarij, oftonaryj, denarij ¢7: unpdgparij, fi unum ex
bis quemlibet caneris per ternaB¥inumerare. Si quis
antem
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autem erit gui me ves nimii minutas perfequi repre-
hendat:confilium noftrum illud effe [ciat, ut bibris hiic,
non tam natura fua difficilé, quam ignoratione princi
piorum,ad intelhigendum facillimum reddam bis qai
amenifSimum hunc geometria lock perluftrare wolent.
Et certe in maximos errores plerofg; imprudentiz fue
witio ¢o* principiorum parua fine dicas praua intelli-
genniaturpiter incidiffe, neminem dubitaturum arbi-
tror,qui modo noftra legens,ipfarum rerum celligen-
tiam affequusns evit.De bis antem hattenus.nos in uid
redeamus. Dicimus hanc definitionem magnitudinis
commenfurabiliam, fine malis principinm nominare,

per analogiam quandam ex illo Campani loco plane
ntelligi. Nam quod dicitur in numeris alios numeros
numerantibus: idem ant fimile quiddam intelligas in
magnicudinibus, quarum alteram dicimus per alterd
menfurars.Quod ut planius intelligatnr,fimamus exé
plumin una [pecie magni-
tudins. Sintduelines &
¢ b.quafifuerint comen

furabiles,erit quoque communis utrique aliqna men-
Juraque fit . Nam illa linea c bis repetita, refers pra-
cifé lineam b.ter uero repetisalineam a, ¢g ipfa quo-

que [mci/é reﬁrt.
Incommenfurabiles verd magnitudines dicuntur

hx,quafum nullam menfuram communé con-
tingit reperiri.

fl v > -

Hic locus pluribus uerbis non uidetnr indigere, quam ue
CL0CHs pririohs et e )
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moneamus ex fuperius dichs intelligendii effe. Contra-
ria enim ex contrarifs intelligi pofJe receptum eft. Por-
r0 accidentia ¢° pafSiones bis congruentes ex ipfo Eu-
clide repeti debere fequentinm rerum leftio docebir.

Linez reétx potentia commenfurabiles funt: qua-
rum quadrata una eadem fuperficies fiue arca
metituf.

Quantum ad bunc locum astinet,dno quedam praferi-
bendaputo. Primum, ut;melligamm per hac wocem,
line potentia, quadratii illius. tantum enim dicitur
lineapoffe,quantum quadratum deferibere poteft. Al-
terumyut tali diffinchone bic utamur. Linearum be
quidem funt longitudine inter [¢ commenfurabiles: ille
serd potentia meer ¢ commenfurabiles. Alterum mem
brum linearum longitudine commenfurabilis non ex-
plicas Euch'de::juia wifus erat illud comprebédiffe an-
sea uninerfali definitione magni- '
tudingm commenfurabiliu.Nam d o
Iinea fun: (ub genere magnitudi- .
nis . Sed quia linea habent illud
quoquein f¢ proprii ¢ peculia~
re,prater cateras magnimdine:, b c
ut quadam ex his fint potentia c& - 4r— k
menfirabiles:hoc uero fibi nd'exi-
Slimanit pratermittendum.

Sitlineabc. eins quadrati fir bed L =1h
efitetidlineaf b.cins quadrati | o
e fhikbhecduo qua]ram me-

sidtur
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tiatur und quapiafaperficies , uerbi gratia fuperficies
d,qu s metiatur primo quadratum b c d e, nonies repe-
tita,qui eft numerus areolarum in eodé quadrato de~
[eriptarnm Praserca metiasur quadratii f hik, qua-

. terrepetita, [ecundum numernm [aarum areolarum..
Erit itaque fuperficies &,illa,que metitur ea quadrasa.
duo.Horum ergo, 7u4dr4tor§ inquam, bedefhik,
latera fiue lines potentes illa quadrata,qus funt linea:
be,f hyerunt Fotemi& commenfurabiles.

Incommenfurabiles ver6 linez funt, quarum qua-
drata,qug metiatur arca communis, reperirinul
la poteft.

Hocloco nihil alind dico,quam ut adiuues intelligentiam:
huis loci additione ocis , potentia , que faperiori de-
finizioni additur,utintelligas de lineis illis qua funt in-.
commenfurabiles fotenticz.zm cum fint potentidincs-
menfirabiles:illud quoque babens, ut fint praterea lon-
gitudine incommenfurabiles.battenus dichis fir. Quod
fiplura hoc quidem loco fcive defideres:peruertes ordi-

nem diféiplina,qui cerifSimus oft ad difcédis magiffer.-

Haxc cum ita fint,oftendi poteft,quod quitacung;:
linea re(ta nobis proponatur:exiftunt etiamalig -
linez innumerabiles eidem comenfurabiles:alie
item incommenfurabiles. ha quidé longitudine-
& potentia:illa vero potentia tantum.

Huins libri pracipuum illud e[Jé uelim [cias, quod non, us-
carerorum fuperiorum,in prima le(tione percipi pofsis:
B iy
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eius doftrina fedirerata ¢ [apius repetita: eiquefic
+ ut plaraque principia hic [cripta, non quidem demon-

Jtrentur ex fequentibus:fed melins inselligantur fi cum
ad  fequentia ueneris,ad principia [ubinde redeas.V[us
enim barum Hocum,qui eﬂin zfﬁ: theorematibus, res.
- illis wocibus exprefJas facdiores intellettu reddir. Sic
Jitaque faciendum puto hoc quidem loco. Nam fequen-
tes propofitiones magnam ills lucem afferent. Tantum
enitere ut concipias animo res nuduas, quaram fignifi-
catio bis nocibus fimplicshus continetur : in quo te u-
uabunt ea qua [aperius anobis [eripta funt. Vocetur
igitur linea refta, quantaciique proponatar junl,ideft
rationalis. Quam lineam uocari unlt udw,eam in-
terpretes Latini nomsnauerunt rationalé. qua ratione
dulti,nefcio : mihi quidé non nalde probatur. Sit er-
go énms linearelta quecunque , de qua fermo inflitui
debear.Erymologia rationem in enuntiatione rerid uo-
cibus fimplicibys fignificandarum.ficur uifi funt uese-
res magna diligentia confequuti : ita nobis non conte-
mnendd exiftimo,ut rerum ip[aram cognitionem adiu
semus huins uocis gun ratio ducta mibi uideri folet op
7 egia% unde 1o furol wg) kpguree. fur illud interpre-
tor quodeft eﬂ‘abil_e,cermm, conceffum, ¢ determina~
tum:ac fi,uerbi canfa,dicas id e/]E,quod eft dicibile, ¢
uoce fignificari pofSit.gwm itags erit quacungue linea,
quantacunque magnitudine proponatur. Ideo jun' no- -
minata,quia daram lined poffumus dinidere in quam
multas partes uoluerimus. Scitum eft enim ex nona
propoficione fextilibri, Adatalincainffam parté au-

ﬁ’rre.
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ferre.Quod quum ita fit,propofica linea diuiftones eas
admittit, quas animo conceperis:ut dicas,hac linea quce
proponitur; tot partes habet, tres puta , quatuor ant
quinque,quas aut pedes aut paffus, aut alind quoduis
menfura genus effe contigerit,ut tres pedes aut.paffus
quatnorlonga fis.hac aunsem linea,quam inidad noco,
omnibus pené propofitionibus huine libri,¢o: eis maxi-
mé qu a decima incipiuns fundamenta praftas: ut ni
Jehanc primo loco pofueris, ¢9* animo conceperis ante~
quam demonfirationem cuinfque. theorematis artin-
gassnullum facile invelligas.Eft enim uelut norma om-.
nium linearum ex quaipfarsm quoque menfura peti
debet an fint rasionales necne. Nam hac ipfa jemiqua
hic denominatur,eft évnl ex fuppofitione quod quidem
hac wox atsmtéen facile indicas,quafi dixerit cwon-
0ao,quae welut gwnt id eft rationalis primo loco dici po-
teftut ipfa noce differat a cateris lineis mtionalz’éfm |
de qx;ibm mox: agit. Cais rei. te perpetuo meminif~
fe uelim. ’ ' )

Linex quoque illi gery commenfurabiles, fiue lon-.
gitudine & potentia,fiue potentia tanti, vocen-.
tur & ipfz ivne id eft rationales. i

Hic locws plane intelligitur ex duabus definitionibus fu-

- pradittis, nempe magnitudinum commenfurabilinm,
o linearum potentia commenfurabilium. Obiter ta-
men aduertas in his uerbis, commenfurabilés fine longi-
tudine ¢o* potentia, fiue potentia tantum, quantican-
tionem adhibuit Enclides,ut #ocibus ipfis coniungeret:

>



EVCLIDIS ELEMENTOR.

Tes eds qua ndtura fua coniunguntur, ﬁiungereré; con
trarias.quod religiofifSime mathematici pene omnes ut
Jifunt oZ eruare:ut inhoc loco, quialinee longimdine
commenfurabiles, funt & ipfa quoque potentia com-=
menfurabiles, quum de commenfurabilibus longitudi-
ne logueretnr, addere noluit, ¢o° potentia. cum uero
de potentia cimenfurabilibus,appofiic , tantam .Que
enim linez funt potentid commenfurabiles,non cb’tinu‘o‘
fant g5 longimdiné. He uer vl ideft rationales,
qua hocloco talem denominationem dcceperuynt , iam
non funt furwi ex fuppofitione, id quod erat illa prior
gurdcfed funt tales propter relationem quam habent ad
sllam.Quia fant ant longitudine fimulg; potentia, ant
posentiatantim,ipfi ivrs qua primo loco ita dicitur,
commenfurabiles. Praterea hic eft animaduertendum,
soces illas, longitudine ¢ potentia,ant potentia tan-
tim, coniungi cum illis wocibus commenfurabiles, ant
incommenfurabiles: illis uero uocibus , rationales , ant
irmtz'onales,nunqudm 4dpom’, ut dicantur longitudi-
nefiue potentia rationales aut irrationales linee. quod
Campanus nidetur promifcue ufurpaffe.Si plura cupss,
anidum difeends animii bic retineso,ne ueftigia autho-
ris,einfdemd; ducis tui deferas, qui principia quidé fim
plicifSime tradendafibi putauit, ut difcentinm animos
nudarei notione tantum informaret. quod &5 uerins
et oo ad docendum magis appofitum.
Quez vero linez funt incommenfurabiles,illi 7§ é-
- siideft primo loco rationali,vocentur &os id
cft irrationales. ’
Vlud
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Uxdintellige de lineis longitudine &5 t otentia incommé”- -
ﬁ;mbilsz. Nam incommenfurabiles potétia tantim,
ut exdem non fint longitudine esiam incommenfurabi-
les,effé nulle pofJunt.neque hic exiftimes Euclidem age
ve de lineis longitudine tantdm incommenfurabilibus,
potentia nerd commenfurabilibus. has enim nuper po-
fuitinter juris id eft rationales. Vult ausem hic lineas
omni ratione incimenfurabiles,id ¢ft potentia ¢5* lon-
gitudine nocari dnéyws. Quod cummonita perceptum
effét 4 Campano , uidetur homini canfam erroris as-

" taliffe,quam ipfe pofteris quoque tradidic,ut mox. dice
mus.Quid fit énnid, o gwrivsante diltum eft.Quod ye~
70 ad hanc uocem inoys: pertinet,ex commeétarijs Pro«
cli fcire licet, jurdv ngt) &guror opponi per priuationem,
neiigumoy fir contrarium T guzg: &noyer antem [apins
sfurpari pro hac woce &jwror , cim tamé idem fit inoyor
€5 &igwnor.hoc dgp 75 dgnaSysillud egp 7 MwSwr,que idé

Jignificant.Jeaque knoys linea erit cusus proportio fiue
longitudo comparata ad longitudinem = jurisid eft ip-
Jins linea primoloco,¢o ex fuppofitione rationalis, nul
lis numeris referri poreft Neg; putes inoyon dici per pri-
wationem 7 Asys id eft proportionis. Eft enim fua pro-

_ portio linearum alogarum inter f¢ non quidem nobis
plane inrgnita,nedum ut nature cognitioné effugias:
quod qui 4 uolunt,alioqui fruftrd fumpfifJet eam ope-
ram Euclides hoc quidé'in libro in quo nibil alind agit,
guam ut doceat pafSiones illaram linearum,¢s propor
tiones quas ille linex &noyor inter ¢ retinent. Veri ea
ratione dickntur kno)si,uia nKmeris carum proportio

C
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redds non poteft.Nam quod ifti nocant irrationale, cur
ita nocent,non intelligo.Surdas autem lineas dici, quas
bic anoyss wocat Euclides,non omnino dzﬁz'plicet : qu&'-
wis mathematici no facile buinfmod; tranflationes ad-
mittant,fed quia propriam buius rei uocé deeffé agno-
[cimus.ferripoteft hac tranflatio Neque tamen hoc lo-
co pratermittendii puto,quod Nicolans Tartalea Zeo-
metra apud Venetos, &5 libris eruditis nobis quog; non
incognitus,animaduertit Campanum ¢o° reliquos ab
_eogeometras falfo exsftimaniffe radices fiue lineas que
quadrasaproducunt, illa quidem numero fignificabi-
lia,fed non quadrato numero,uelutio,1,12,¢5* fimili-
bus,eas inquamlineas éiniyss effé id eft us eorum uerbo
utar,furdas:hoc wero pugnare contra hypothefés Enucli
dis, qui woluit eas nocari iwrls ideft rationales, que
funt adlineam propofiram commenfurabiles.fiue longi
tadine ¢ porentia,fiue potentia tantdm : ex quo ma-
gnas opinionum differentias in pleryfque buins librilo
css extitiffe. hactenns Tartalea. Neque fane hoc nibit
eft,neque tamen in eo funt omnia. Ego uero illud affir-
mare non dubitem, hinc capiffe not‘%’; illins initiis, que
tam den[as tenebras offuderit ueritati rernm.his libris
traditarum,que docentes ¢o° difcentes plerosq; omnes
dinerfos egerins:ut quum ulterius progrederétur, nihil
amplius intelligerent,quam f¢ nihil intelligere.noftrum
quidem de eare iudicinm cum opus fucrit,afferemus.
Etquadratum quodalinea propofita defcribitur,
quam ¢erl’ uocari uoluimus,uocetur fudr.
Non uideo quid planins dici pofsit. c
o T
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Et qﬁae funt huic commenfurabilia, uocentur guwl.

Hanc wocem comméfurabilia,intelligas fine fint quadra-
ta,fiue alie quacunquefigure rehlinee. Scitum eft
enim cuicunque parallelogrammo,nquale quadratum
deferibere:per ultimum theorema libri fecundi,fiue per
inuentionem linee medie proportionalis fecundum 13
theorema librs 6.quam wbi repereris,colliges ffatim per
17.6. parallelogrammum rectangulum ciprahenfum
ex duabus lineis extremis efSe aquale quadrato linee
medie. Simili ratione rurfus cuicang; quadrato pa-
rallelogrammum aquale defcribisur,per inuentionem
sertie lines proportionalss fecisdum theorema 6. bic
uides nibil tale dici de quadratis ¢r cateris figuris,
quale delineis antea, quarnm eft ¢ longitudo o po
tentia commenfurabilis.Figurarum enim fola confide-
vatur capacitas,qnam longitudo laturudini iuntta de-
termina.

Quz uero funtilli quadrato,éer& [cilicet,incommé
furabilia uocentur aaoj id éft furda.

Incommenfurabiliahic quoq; accipias, quales quales fue
- rintfigura refhilinea. |

Etlinez que illa incommenfurabilia defcribunt,
uocentur #aeqer. Et quidem fiilla incommenfu-
rabilia fuerine quac?rata,ipfa eorum laterauoca-
buntur & linex.quod fi quadrata quidem nd
fuerint,uerim aliz quapiam fuperficies fiue fi-
gurz retilinez, tunc uero linez ille qua defcri-

i Ci
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bunt quadrata zqualia figuris re@ilineis, vocen
tur axAojss. .
Vnym eft quod hoc loco animaduertendum pusem. Cum
 dixiffet knoya effe quet funt incommenfurabilia § inrs,
[ubinngere woluit delineis illa incommenfurabilia de-
feribentibus,¢o eas wocaui fimiliter énsyws:cum tamé
antea loqueretur de commenfurabilibus ipfi §uss, nihil
egit de hneis illa commenfurabilia deferibentibus. hoc
anutem ed ratione pratermifit, quia fatis fibi feciffe ui-
debatur,co de hisinnuiffe,cum logueretur de lineis
gwrs comenfurabilibus,fub illis uerZi;, fiue potétia tan-
t4m.Nam potentia linea eft tpfius quadratum,ut ant®
diximus. Quod fi quadratum commenfurabile fuerit
ipfiin®,ipfa quoque linea queillud quadrasum poteft,
commenfurabilis erit [altem potentia. Itaque per diffi-
nitionem linearum commen(urabilium gun etiam erit.
Extat libellus nomine Ariftotelis wby! dmopen yoouudr,”
guem quidem non efJé Ariftotelis ex multis locis ipfius.
facile inselligisur: eruditio tamen facir,ut astribui de-
beat alicui ex nobili illa Peripateticorum ¢° doctafa-
milia.in eo multa leges intelligentiz horum principio-
rum conducentia. Quorum z%ud unii annotabimus )
quod feré fummanm totins rei declarasionem continere
- wideri pofSit. Commenfurabilitatem ¢5* incommen(fu-.
rabilitatem magnutudinaminter fé, natura quidem ip
[arum magnitadinum conflare. Rationalitatem uero
&7 irrationalisatem pofitione freri,quia qua primo lo-
co linea fic dicitur,nempe rationalss pofitione talis effs-
citur.Aliz uerolinee adillirelate , funt aus mtio:;d-
s,
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les,aut irrationales,quatenus fint eidem comméfira-
biles aut eidem incomméfurabiles. Rurfus linea ratio-
nalis que talis eft,quia comenfisrabilis eft linea lli j:ri—
" mo rationals, &7 ipfa relata fine comparata alteri li-
‘new,qusitem proponatur primo loco rarionalss effe.fi
cidem fuerit incommen(urabilis,dicetur etiam irration
‘nalis.laque eadem linea alteri arque alteri commen-
furabilis ¢ incommenfurabilis , erit fimiliter ratio-
nalis. ¢ irrationalis. Hoc autem ideo fit,quiaratio-
nalitas , ¢ irvationalitas omnis pender ex pofitione,
BOn autem ex narura Zﬁmm magnitudinum .quod
tamen in commenfuravilitate ¢o° ‘incom_menﬁrabi-
litase aliter eSt. Sunt ¢ communes quadam. ani -
mi conceptiones , quds hic omifie Euclides , tum quia:
Jine infinita,tum nero quiafunt eiufmodi,ut eas unuf-
quifque pofSit animo podica quadam animaduerfio-
ne fubijcere, ut locus ipfé poftulare widebitur : ex qui-.
bus tamenillas non pretermistemus., qua fingnlis lo~
cis conuenientes erunt, quales reperiuntur in demon-.
Srrasionibus primi ¢o* fecunds theorematum.
Campanus principijs buins libri illud quoq; inferis,
Quamlibes quantitatem toties poffe multiplicari , ue-
quamlibet eiufdem generis quantitatem excedas. quod’
quidem relte fecit. nam buins principif auxilio flatim.
utitur demonfratioprimi theorematis huins libri. De-
illa autem magnitudine hic dicit,quam geometre ¢
ceteri mathematici traltant, ue angeripofSit in infini-
tum.Hoc loco uifum eft addere, quod cum alij obfcure,,
Proclus tamen luculentifsime eradit:cuins libros(de fs:
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intelligo quos in Enclidem [ripfit)ut omnes qui quidé
mathematici fieri cupisnt, Judiofe legam,uebementer
hortor:quibus ego plurimam debere me,nunquam in-
ficiabor.Quod adrem artines,id efthuinfmodi,princi-
pium illud Campani uniuerfaliter quantitarem omné
(fine fit ea quam continud wocant.fiue difcreta fit qua-
lis ft numerns ) comprabendere. Porro aliud eft quod
quantitati continte [oli conneniar,ut 1 infinitum mi-
nui pofSit, ficut in linea. Quantacunque enim detur in
partesinfinitas,minyi fine diuidi poreft.quarum tamé
unaquaque linea erit.Wa porro iridé in alias quae ean-
dem naturam retinent: neq; unquam ad minimum ex
fectione deuenitur,ne i punctum quidem dicas, quanis
illud per fe fir in geometria minimi.Eo fir ut fint lines
quadam inoyor, quarnm quidé oft inter ¢ quada pro-
portio, [ed numero exprimi nequit , itaque #ocatur
Proclo Adyss kignres. Nam ubicanque eft fefio fine diui
feo ininfinitum,ibi quogue reperitur illud ineffabile,
quod xxoyer dicunt.hoc uerd non ita eft in numeris. Nul
lus enim eft namerws quem dinidendo non veducas ad
illud minimum quod eft umitas,ex quo numeros omnes.
effe inrus €9 sopplxs meceffe oft. omnes emim metitwy
unitas. Nulliigitur fant numeri inorer.  Quod autem
ad [equentium theorematum expofitionem astinet, hoc
habesote,non fuifJé confilij noftri initio [ufcepts operis
fingulis manum admouere. Album enim agere hoc qui~
déeffé uidebarur.fi que 4 maioribus recte tradita funt
(fint autem bene multa)hic deferiberem. Neque fane
cupiam fi masime pofSim,alieno labore partam glorid

' in
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inme trasferre:fed morem geftum amicis oportuit, qui
me ad totins libri comentationem impulerint, ut quam
lucem rerum incognitari obfturisas defyderaret , eam
quantumin meeffer ingens, quantimque dinturnum
[udyid huins praftantifsima diftiplina illud adinuiffee;

* ipfé wobis afferrem,quos uernatis fiudio adrerum a-
cutifSimaris ¢ dignifSimari cognitioné rapiintelligo,
Primum Theorema.

Duabus magnitudinibus inzqualibus propofitsi,
fide maiori detrahatur plus dimidio, & rurfus
de refiduo iterum detrahatur plus dimidio , id4;
{femper fiat : relinquetur quedi magnitudo mi-
nor altera minore ex duabus Propo(%tis.

Sint duemagnitudines inequales u g,y,qua-
vi maior fit « B: dicofide « g detrabatar  Hr
plus dimidio, ¢o* de vefiduo iteris plus di- .
midio, idg; femper fiat, relinqueturquada ,
magnitudo minor § magnitudo v Nam y %} ¢
multiplicata erit tadé aliquido maior ma ’
gnitudinc « ﬁ.mnltiplicemr ¢ fit av mul B
tiplex quid€ipfins v : maior uerd ipfa « p: 2
Jz(;z'datérgue Avin partes aqualesipfi vy, |
que fint A3, 0w\ detrabatur de « 8
plws dlmidio,ﬁtg; 8 0. vurfus desrabasur By
dea :flm dimidio, el ox ,idgue &6 ufg; * 7
fiat,donecdiuifiones magnitudinis u g tot fuerint quos

fant diusfionesin magnitudine.As.  Sint igitur diui-

= fiones wx, x0, 0 & totidem numero quot funt dusifiones
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22, 2uyus. haltenus conftructio:deinde fe-
guitur demonftratio. Quia maior eft as &
gudmx g, ¢5* detraltum eft de a« minus
dimidjo,[Cilscet ipfum us, (qua quidem de-
tractio intelligitnr facta ex fuperiori di- % 9!
wifione ipfius magnitudinis a«, in partes - |
aquales ipfi y. dinidendo enim minuitur 8
magnitudo , ficur augesur mulriplican - 7
do.)de « g uero detractumeeft plus dimi-
dio g e:refidunm ergon eft maisis refiduo
0 «,qu0d ¢5* werifsimum eft,¢s* ad cogitd- By
dum facillimam , fi.ad principium illad ~
renocetur (qualia multafunt in animis hominum pe-
“mitus infita) refiduum maioris magnitudinis poftde-
traltum dimidiam sel minue dimidio , effe mains vefs--
duo minoris poft desraltum plus dimidio. Cum itaque
8 4 fit maius quam o o, detractumgq; fit dea A dimidiii,
nempenl: &g de 8 wfit detraltum 8 x,quod eft plus. di-
midio totius b u: vefidunn ergo A refiduo ax miains
¢ft,ratione principij modo ferips. Arquing.eft kgualc
ipfiy ex confenfn ¢ fuppofitione: ergo etiam magni-
tudo y eft maior magnitudine « x . quod idem eftac fi
dicatur , minorem effé u x ipfa y.velinquitur itaque de
magnitudine « g, magnitudo ax minor éa qu ex dua-
bus propofitis minor eras.Quod erat demonftrandum.
Dictio autemiilla &mas , inexemplari graco poftponé-
daeftpoftea uerba splos & depgioeron xad apioa ¥ 7o
éoeigsutva.Hunc ordinem in demonftrationibus per-.
petud resinet Theon,quem compofirorium Rocant.
Nunc
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Nunc autems traltemus vefoluorium per (llogifmos
refoluentes theorema in fua principia mdemonfrabi-
lia. Sic ergo agamus® Omnis magnitudo minor a3,
eft minory. Omnis axeft minor 43. Ergo. omnis ax ¢ft
minory. Quodficupis propius accedere ad. terminos
ipfius theoremasis : it maior terminss , efJé minorem
altera minore ex duabus inequalibus propofitis . mi-
“mor uerd fieilla pars prior theorematss duabus ine-
qualibus magnitudinibus propofitis, de maiore detra-
¢4 parte dimidia maiore:iterumg; de refiduo,tali con-

tinuata detraltione-perpetno refiduit ipfum . Medius
rerminus fit,minorem 'e/]é alteramagnitudine,que «-
qualis eftipfi minori ex duabus propofiris.itaq; dices,
- Omnis magnitudo minor altera que 2qualy eft mi-
nori ex duabss propofitis, eft minor minore ex duabus
propofiris. Duabws inequalibus magnirudinibus pro-
pofisis, demaiore detratta parre dimidia maiore, iti-
démque de refiduo continnata tali detratione perpe-
tua,refiduumeft, magnitudo minor altera que aqua-
lis eft minori ex duabns propofisis. Ergo duabus ine-
gualibus propofitis magnitudinibus detralta ¢oec. ve-
Fiduum eft magnirudo minor minore ex duabus propo-
. Jitis.  Maior propofitio eft principium indemonflrabi-
le ¢ per fé notam, quod uniuer[aliw dicifolet, Az 2-
qualia fant inter f¢,ad idem eodem modo f¢ habe-
re. .Mumor uero probatur ex illis uerbis demonftra-
tiowls Refidunmergo AL refiduo ax mains eft.quod idé
walet ac fi dicatur w x effe minws,Guam A2. Sit ergo
Gillogifmus per refolutionem : renocetsirque res ad ele~

- D
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menta,quomodo [olét uti geometra,ut pancioribus yer
bis concludatur demonftratio,eoq; promptins ab intel-
lectu noftro comprehendatur. Primd quia compofira
eft propofitio minor , qnalitas illa adiecta pradicato,
quc qualis eft minori, probatar ex. confenfu ¢o fup-
pofitione pracedentibus Maiorem uero terminuminef-
[é minors fic probabis:Refidus minoris ex duabus ma-
. gnisudinibus inaqualibus propofitis; detralto g; dimi-
dio de maiore:de minore uero detracto plus dimidio,eft
minus refiduo majoris.Sed wx eftrefiduum minoris ex
duabus magnitudinibus nempe ex  u,n 4 ¢°c.Ergo ax
eft minus refiduo maioris. [ed refidunm maioriseft 42,
ergo wxeft minus #2.Maior uero citralfa eftex prin-
cipio uninerfali. Si ab inaqualtbus inequalia auferas,
refidua funtinaqualia, ¢ minus id quod refiduis ff,
éinsa.quo plus ablatum eft. Quantum ad minorem
propofiionem astinet, illud folim probatione indiger,
« x fJe refiduum minoris.primé vefiduum effe patet, ex
Juppofitione.Qaod uerd magnitudo o «(cuins refidunm
eft ax)fit minor magnitudo x a,patetira.Refidunm mi
noris magnitudinis ex duabus inaqualibus, detrattod;
minus dimidio de maiore:de minove uero plus dimidio,
¢ft minus refidnomaioris. Sed o « ¢ft 2fiduum minoris
ex duabus magnitudinibus inaqualibus,detrattogemi
nus dimidio ex.masore A :de minore uero x }le di-
midio ¢o*c. Exgo 0 weft minus refiduo maioris. fed refi-
duum maioris eft  n;ergo 8 weft minus 7142”1 Ai. Ma-
1or patet ex. principio indemiftrabili. Minor uero pro-
batur,primo quod o afirrefidunm. probatur ex fappo-
5 ;

Jitione,
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Jitione,propter detraltioné factam. Quod uero u 8 fir

minor quam As,patet fimiliser ex fuppofitione ¢ prin
cifio:guamliéet quantitatem toties poffe multplicari
¢o°c.Addsz Theon hoc quog; theorema neram effe,ezia
[fipartes detralte fint dimidia. Quod uero dicitur in
theoremate, Si detrabatur plus dimidio,eo pertinet us
fiminus dimidio detrabatur,non [emper uerum fit re-
Jiduum effe minus minore ex duabus propofitss. |

Secundum Theorema.

Duabus magnitudinibus propofitis inzqualibus,
i detrahatur femper minor de maiore, alterna
quadam detractione, neque refiduum unquam
metiatur, id quod ante {e¢ meticbatur, incom-
vmenfurabil'cs?unt’iﬂéz magnitudines. '

Sint magnitudines due inequales u B,y i:minorg; fit « At
detrac‘?aq',- per detrattionéem alternatim, ¢o [femper cé
tinuatd minore de maiori: id quod relingui-

turex eaque maior fuerat anve detralioné, -
nunquam metiatur hoc ipfum,quod antequd I
id religuum fieret, meticbatur maiorem ma- i
gnitudinem.Dicoincomméurabilesillas effé ;% |
magnitudines u B,y .Quod fi neges, illud c& 11
-tinuo affirmas,comméfurabiles eas effe. Por-
vo fs fint commenfurabiles,metietur eas qua-
-dam communis magnitudo per diffinitionem | | 1
dinearum commenfurabilium. Metiatar ita- P € 4
qgue fificri potefledque fit «, detrabaturque de mdiori
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magnitudine y Apars quadam,puta a3 que.
Jit aqualis masors magnitudini « B: ant fi #-
qualis non erit, fir tamen huinfmodist illa
minor magnitudo « 8 aliquot uicibus repeti-
ta,reprafentet ipflam magnitudinem a%. hoc &
enim eft quod diciur,magnitudinem « £ me- v't
tiri ay:talique derraltione falta,minoris in-
quam de maiorerelinquatur ex maiore por-
tio quadamy minor magnitudine « 8. hoc |

uero eft quod dicitur in theoremate, neq; ve- psd
fduum unquam metiarurid quod ane e erat. Simili-.
ter de o p detrabatur portio quedam gu aquakis ma-
gritudiniyg,relinquatiirque ex ea detralhione portio
an minor quamy?, z'dyue femper fifit,opus fiat, [altems.
dum relinquatur quadam magnitudo minor ipfa ma-
gnitudine .boc enim tandem eucnire neceffe effper pré
anum theoremahuins, Si propofitis illss duabus magni-.
tudinibus inaqualibus « B,s,(quarum minor ex con-
[enfu &5 [uppofirione tua erat v.banc enim pofuifti effé
communem menfuram duari magnitudinum u £y 4
itaque minorem.alteratra)de maiore w8 detrabaswr
plus dimidio,itémque de refiduo plus fio dimidso : ita-
que relitafit wn minor quams . baltennsea quaad
Jrracturam pertinét. nunc ad demonfirasionem uenia-
mus. Cum igitur magnitudo s metiatur magnitudiné
o B,ip[3 HETD & f MELIALRE NT: Etiams. metictur fimils
ter magnitudinem A3 per commnnem ciceptionens. Si
magnitudo guedam metiatar aliam, metierur quogue
emnemuliam ab.ea menfuratam. cui fimile-quiddanm

appofiit
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appofuit Campanus in numaris inter principia [epri-
mi.ltaque s metietur #3.eadem esnnamagnitudo v meti- -
tur totam magnitudinem y A €x tha ﬂppoﬁtione.{oﬁs
tum enim eft eam ¢[fe communem menfuram ambari
« 8,y A.Ergometietur ¢* ipfum refidunm, quod est
rdper illam communem conceptionem, Qn_fe mdgm'-
tudo metitur aliam totam,¢g* partem ab ea detralla,
metitur quoque reliqud.ldem in numerss pofuir Cam-
panns. Cum itaque « metiatur y3: y L autem: metiatur
B :ipfa quoque s metictur & per fuperiovem sllam con
ceptionem.Asquss metitur totam magnisudinem a 8:
itaque per alteram conceptioné metitur refiduum a ..
Metietur ergo maior magnitudo aliam [¢1p[d minore.
hoc autem fieri nullo modo poteft,ut ante diximus in-
ter principia . Non. igitur illas magnitudines « 8,y &
metietur ulla magnitudo . Incommenfurabiles igitur-
erunt « 8,y & Duabus itaque magnitudinibus pro-
pofitis inaqualibus et cat.quod demonfbrandum erar.

Hac demonftratio conclufa eft per deductionem ad
impofSibile. Pofitum eft enim. contradictorium conclu-
Sionis uerum.ex qaa propofitione per plures gradus
[llogifmorum deucntum eft tandem ad id quod fal-
fifsimum cft, nempe maiorem magnitudinem effé que:
minorem mertatur.Quia exgo ex ueris nunquam col-
kigitur fulfum:nunc ansem conclufa eff hac falfitas,ne-
ceffe cft pofitionem illam. tuam falfam extitiffé. quod’
ipfam. per deftructionem. confequentis oftendi poffé
tradunt dialetici: Falfum antem eft maiorem metiri.
minorem. quod confequens erat ad illud antecedensy,

D.ij,
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duas magnitudines « g,y AefJe comméfurabiles. [equi-
tur ergoipfum antecedens falfum effe. Incommenfura-
biles ergo neceffe eft effe « £,y &, Veram ex quibus me-
difs procefferit illa conclufio falla,maiorem magnitn-
dinem metiri minorem, nideamus per refolution?, fitg;
Dllogifmus huinfmods* Omnis magnitudo metiens to
tam magnitudinem « p,¢5* de ea detraltam » 6, meti~
tur refiduum «n.Magnitudo « eft magnitudo metiens
-totam « B,¢5* detraltamn g. Ergo magnitudo « meti-
turrefiduum an.falfa eft conclufio, quia pofitum furt
-« effe minorem quam . Maior eft indemonftrabilis,co
tratta ex principio uninerfali : quod quale effet anté
‘retulimus. Minoris sero prolmtio qm'a Plum continet,
binc peréda eft.Primo ex [uppofirione magnitudo . me-
titurtotam o g.deinde quod eadem « metiatur detra-
lam partem qua eftu B,ira probatur Omnis magnitn
do metiens magnitudinem 3, metitur ¢ n 8, quam 13
MELItUT.« MELLAT ¥ $,ergos metitur ¢5* w B. Maior fi-
militer eft per [¢ nota ex principio uniuerfali- Quacun
que magntmda metitur aliam metitur ¢ eam quam
ipfa metitur.Minor uero fic probatur- Omnis magnits
do metiens totam magnitudinemy 4, ¢ detralti 43,
‘metitur ¢7° refidunm 2. meticur totam-magnitudi-
nemy A,¢9° detraltd alergometitur y3. Maior ite-
rum per [e nota eft ex principio. Minor uerd quia duo
membra habet,ita probatur-Primo « metitur totd ma-
gritudinem y A ex fuppofitione.deinde quod eadem «
-metiatur A%sita probandii eft-Omnis magnimdo me-
EIES @ Ry MELILUT CT° A HAM MELIthY o .\ MELILAY & By
ergo .
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érga Imetitnr ¢g* A3, quam metitur « . Maior terifsi-
ma eft, ¢ per ¢ nota. Minoré uero falfam effe ideo ne~
ceffe eft.quiacanfa fusr illius conclufionss falfz, nempe
quod maior magnitudo minoré metidtur Non erit 1ta-
que « communis menfura ambarum magnitudinii « 8,

-y aldem reperies.fi quicunque aliam magnitudiné po

feris pro communi illarum menfura.Quia igitur nul-
laveperiripoteft,erunt ille mdgnimdine: incommen(ns
rabiles, quod demonftrandum erat. Ex hoc elicitur
wesua fine corollarium a deftructione confequentis.
* Siduemagnitudinesinaquales propofire ni fuerine

‘ incommenﬁ;méiles,ﬁd fuerint commenfurabiles: con-

tinuata detrallione minoris alternatim faéta de ma-
iore, neceffe eft refidunm metiri id quod ante [¢ metie-
batur. Tertium Theorema.

Duabus magnitudinibus commenfurabilibus da-

tis,maximam ipfard comuné menfura reperire. .
p perir

Sint date due magnitudines commenfurabiles « 8¢ & :

quarum minor fit « R:oporset itaque magni- >-
tudintm o B,y Amaximam communemmen
[uram reperire. Primum ipfa magnitudo « |
dut metitur y d,ant nd metitur. Stitaquea® o, ¢l
metitury Afeipfam quoque cit metiatur,ipfa ¢ | |
ergo « s eft communis menfura magnitudi- ! ]
num a B,y A Manifeftum porro eft maxima
quoque eam ambarum menfuram communé
¢ffe.Nam nulla maior magnitudo quam «p | |
metietur ipfam « B.Sed ne metiature p ma- P 7




EVCLIDES ELEMENTOR.

gritudinem y &, Detralla sgitur per mutui
detrathonem minore de masori, refiduis me- P
tietur alignandoid quod ante e eft per pre-  *
cedens corollarium Nam dare funt magni- o, |
tudines « Byy Acffe commenfurabiles. itaque 11 !
magnitudon & mesiendo « Apartem magnitu
dinis yA,relinguas magnitadinem « y feus
inquam minorem.Ipfa ucro « y metiendo ma
gritudinem 3 B parté magnisudinis « Bre- | |
linguat fimiliter 2 fe vy inquam minorem. P & y

Ipfa uerd at metiasur magnitudinem y«. Und anré'est
ametiri,id quod ante feeft , quado nibil relinquitur poft
mienfurationem faltam.haltenus conftructio. fequitur
farim demiftratio. Cum igitur « ¢ metiatur magni-
2Ludinem T4y ante metiatnr? B:ergo « metityr ma-
gritudinem ¢ g.Sed g mesitur [eipfam: ergo « 3 metic-
tur o B.Sed quia « € metitar Ay ergo ag metietdr s,
Sed eadem a metitur y :totam ergoy A merieturiergo
«? metsetnr ambasmagnitudinesa ,y 4, eét‘rémq; co-
munis méfuraerie. Dico pratevea illam effe communé
#triufgue maximam menfuram. Quod fi neges illam
effe maximam menfuram:erit itaque magnitudo quse-
dam maior qudm a 3,48 MEGARY UIYaAMGUen Byy A,
~eauero firn. Cumigicur per tew metiatnr « B: ipfa an-
26m o € metiatur « Aiergowmetietur vA.ipfa ctiam. u per
e metitur totam vy dergo metietur ¢9° refiduis ye. Sed
CRM v\ MELIAtUry B,etiam x metictur t B. mietitur ueré
_eademuperte totam u C:ergo metietnr ¢o* vefidnis 2.
Leaque magnitudo maior metserur minorem:guod fane

feeri

4+
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fieri nullo modo poreft. Nulla ergo maior ma-
gnitudo GUAM & 3 MELICLAY KITamy; « B,y A: e
ergoa? eft maxima earum communis menfis
ra.Duaramigitsr magnitudinum commen- o, ¢!
[arabilium u &,y Areperta eft communis ma- 1
xima méfuranempe 2. quod fhdendii fuit,
Corollarium. |
Ex hoc cicluditur, fi mdgnitudo quapiam duas
alias magnitudines metiarur,menetur quo- | |
q¥e ¢g° communem utriu(q; maximam meé- By
[firam. Hoc corollarium probatsr ex pofirema parte
demifivationis.  Sint due magnisudines » g,y 4,qua~
THm fit maximacommunis menfura « : fit porvo alian
qu etiam metiatur uiramque x Gy 4. dico magnitn-
dinem a metirin2.Sint eadem fuppofitiones quas mode
pofuimus. Cumigiturumetiatur « be b autem me-
tiaturacergo u meticeur «A.Sedw metitur etiam tord
yametietsr ergo ¢o° veliquum vy «.Sed quiaysmetisur
g :ergo wmerietur 2 C.[ed metitur toram B : metietur
ergo ¢ reliquum,quod eft 3 .ergon metiens utrdque
w6,y A,metictur ¢g° maximam utriufque communem
menfuram,nempe «.Docer Proclus differentiam inter
problemata ¢o* theoremata geometricaedeffe, ut pro-
blemara fintea qua proponunt aliquid fieri oportere,
qualia funt omnia qus uerbo infinito concipiuntur, e

‘veferire,cb]?imere,/émre,@‘ fimilia. Theoremata ne~

0 funt que afferendo [ommt ¢ definiit de unoquog;
accidente cuinfque fubiec,qualia fant duo prima bu~
ius libri. Hoc ausem 3.problema eft. Huius ergo pra-

”
4
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blematis demonftrationem fic refoluere nos:
oportet.Primim aggrediamur parséedque 7|

[llogifino directo ¢ casegorico cocludit sp-

[fam magnitudin€ « 3 ¢ffe comunem menfura.
magnitudini « C;y #.0mnis magnitudo me- 3
tiens magnitudines y« €'« A,metitur totam | |

L A.Sed wg metitur yo 9« Jl:ergo axdmetitur | ‘
totam y £.Maior patet ex principio indemon 1 [ l
Srabili. Quaciq; magnisudo metitur duas, é o
metisur etiam compofisam ex illis.cuius fimi
le ponit Campanus in numeris inter principia librifé-
primi.Minaris pars tlla quod u g metiaturys, patet per-
corollarium fecundi theorematis . Quod uero eadé' a?
metidaturs d,probatur: Omnis magnitudo metiens « 8,
metitur As menfuratam ab « 8. Sed a t metitur « p: er-
ZGowImetitur Av.Maior patet ex principio. Quacungs.
magnimdo metitur aliam,metitnr quamcunque men-
furatam ab ea.Minoréita probabis: Omnis magnitudo
metiens magnitudines « 3,28, metitur ¢o* totam compa
Jitam ex illis  €.Sed «  metitur w2, £ 6: ergo a  mevitux
totam « 8.Maior ex principio eodé patet. Minoris pars
qguod «  metiatur wl,patet etiam ex eo,quia omnis ma
gritudo féipfam metitur per wnitarem . Quod uero 2
metiatur 3 g, probatur ftc. Omnis magnitudo metiens
ys,metitnr ¢ L R menfratd ab ea.Sed « tmetithr v,

' ergo wg metitur L . Maiorfendet ex principio. Minor
etiam pendet ex anté dichis.Nunc uero reflat perfequé-
da pars illa demonftrationis, qua ofteditur-magnitudi
e & I COMMANEM. HLTiNGHe & By A menfhram., effe

praterea

&1 et
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praterea maximam ambarum comunem menfuvihoc
autem firper deductionem ad impofSibile. Nam fi neges
illam w2 effe menfuram maximam communem utriuf-
que magnitndinis « B,y 0, Jit alia maior quam « t ma-
xima commaunis utrinfque menfura que firv. Tunc di-
oo te deductum iri adillud impofSibile. magnitudinem
maiorem, nempe wmetiri minoremfcilicet « 2. Manen-
tibus enim bis qua faperius pofira fant: Omnis magni-
tudo mesiens totam « B,¢o° deea partem detralfam
¢ B,metitur ¢9* refidwii w 2. Sed wmetitur totam « 8 ¢°
detraltam? B:ergox metitur « . Maior eft indemifira-
bilis Minor fic probatur. Primum metitur totd- g €x
tud pofitione. Quod uero eademw metiatur 2 8, probo,
‘Omnis magnitudo metiens y vmetitar L B-quam y« me-
tnr. Sedg:‘metimr ysergowmentur L 8. Maior rur
fim nieger probatione Minoris probatio hinc deduci- -
tur.Omnis magmtudo metiens sotam y A ¢ eius parré
A, metitur ¢o* refiduik yo.Sed w metitur totam y 4 ¢o*
| eins partem A vergo n metisdr yr. Maioritem eftin-
demanftrabilis. Minoris probationé fic deduces: Primis
quodw metiatur toram y a,pates ex tua pofitione. Quod
wer eadem n metiatar &+, fic agas - Omnis-magni-
tudo metiens w B,metitur As menfaratamab ¢a . Sedn
merituy « B :ergo wmetitur  «. Maior eft indemon -
Jtrabilis. Minor patet ex tua pofitione quado soluiftia

¢[fé communem maximam menfuram utriufgue népe
« B,y A. ex qua quia fequitkrilla coclufio falfa,fcilice
maiorem v metiri minoré «2, nece[Je eff illatnam po-
Jitioniem ﬁt{ﬁcm extitiffe.nam ex ueris nd fequi falfam
D E 4
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compertum eft.Ergo s non erit communis utrinfgue-ma
xima menfura. idemg; fiet fi quacung; aliam pofueris.
Conflar igitur « L e[fe communem maximam utriufque
menfuram. Quod autem hoc problemate proponitur
inquirendum ,id licer in theorema conuertere colle -
&a fumma totins demonftrationis , propofitis dua-
bus magnitudinibus inqualibus ¢ commenfurabi-
libus.fi minor metitur masorem,illa eft communis ma-
 ximautriuf[que menfurafin minus,faltamutna detra
¢Hone quandocunque refiduwm metitur id quod ante
[é metiebatur poftremo, illa eft communis werinfque mé

. fura atque eamaxima. Simili ratione poteris ex quo-

eunque problemate theorema efficere.

Quartum Theorema.

Tribus magnitudinibuscommenfurabilibus dais,
maximam ipfarum communem menfuram’re-
petire. , _ ;

Sint data tres magnitudines comenfurabiles «,8,y, opor-
tet ipfarum communem maximam men]i;min reperi-
re. Sumatur maximacommunis duarsm
priorum o, 8,menfuraper precedens pro- 2
blema, firg; a:hec magnitudo a,aut meti- 1.
thr magnitudinem tertiam qua efty, aut | I
eam non metityr.metiatur prius.Halle-
nus conflructio buins partis,nunc ad de- | |
monﬂr‘ftzonem. Cumitaque Ametiatury, | | ¥
rr.zetmturq,-‘rr{agnzt’udznes -u,.&,Et‘ge ame- P’ v
setnr a,Byy: ipfaramque communis men-
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furacft.Prazerea banc effe illarum maximam com-
munem menfuram conflat hacratione. Nam nullama. .
gritudo maior quam 2 metieturillas a,,
y-Quod fifieri poffe defendis fir magnitu-
do s masor quam A,quam dicis metirsma-~ |
gnitadines sllas «,8,7.Cum itaque per te |
metiatur w,B,y,mesitur duas prioves ex il-

Lis fcilices m,p: €5 prateréa maximam co- | I { I ]
munem utrin[quc menfuram,nempe 4 per . 8 ¥ )
corollarium precedés Ergos mator Zu&m : ef
amesictur ipfam asquod eft impofSibile Sed ne metia-~
thr A mdgnimdinem ybocprimum dico magnitudines
Y, A effe commenfurabiles. quod ita demonfiratur. Cum -
[int commenfurabiles date magnitudines a,g,y,metie~
tur easprofecto quadam magnisudo quz fimiliter me-
sietur [eparatas ex illis duas u, 8. Quare metietur quo-
que maximam communem htriufque menfuram,nem-
pe AMetitur etiam ipfa eadem magnitudiné'y. Quare
metiesur utraque v, #.Ergo y,d funt commenfurabiles
ex dcﬁnitiane.S‘gmdtur itaque maxima commaunis mé
furaambarnm y,a.fitd; . Haélenus confbructio huins
partis,nunc eft demonfiratio.Quonids metitur a,¢5 A
metitur magnitndines ,B, itaquesmetictur «,8.meti-
tur pratereamagnitudinem y. Ergos eft communis mé
Jararrium w,p,y. Dico anters illam etiam effe maxi-
mam.Nam fifieri poteft ut «non fit maxima menfura
communis tyium u,B,'r,[z't q‘mea’am maior quc}m s, Md-
gritudo tymetiatiurque tres illas «,8,y. Cimq; tmetia-
LHT 0 B, 7,CLIAM MeEsietur u, B, €7 ipfaram maximam
| E 14
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communem utviufque menfura, nempe A,
Metitur pratereaipla tmagnitudinem . +
€1rgo L metithr v,0,¢5° ambarum commu-
nem maxima menfiram, nempe s, maior |
widelicet magnitudo minoré.-hoc uevo fieri [ { I

]

nallo modo poteft. Nulla ergo masor quam |
+ magnimdo metictur magnitisdines w, 8, 4BV dle ¢
v-Ergo « eft maxima triwm dictaram’ commeinis men-
Jarafiquidem & nonmetitur magnitudinem.Quod
| ﬁ A mEHituT y, ipfamet A erit communis trigm maxi-
ma menfara. Datis igitur tribus magnitudinibus com
menfurabilibus , vepertaefbipfarum communis maxi-
ma menfara,quod faciendum eras. :
| Corollarium. :
Ex hoc manifeftum relinquitur.fi magnitudo tres magni-
tudines metiatur ,metiri quoque maximam comms
nem ipfarum menfuram. Similiser etiam i pluribus
magnitudinibus maxima illarum communis menfu-
ra reperitur. W illis quoque ueram érit hoc corolla-
vium Huins corollaryj demonffratio gontinetur inpo~
Jtremis uerbis ipfius Theonis . itaque dices* Sint tres
magnitudines «,8,y,qnarum communismaxima men-
furafi o fit porrs alia ueluti ,ipfa quoque metiés tres
illas magnitudines, dico? metiri«.Demonftrationé an-
tem requives ab illis nerbis . Camg; ¢ metiatur a8,y
etid metictur w,8 ufque ad ea uerba,Maior widelicer.
Hec demiftratio quia uarias parses habet,fingule e~
70 pluribus [yllogifimis citinétur fingillatim omnes re-
Jfoluemus.Prime fi A communis maxima -menfmzmm-
' arnm
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barum u,p metiaturyper [¢ clarum eft magnitudinem.
aeffe communem menfuram magnitndinum a; £, y..
Quod uerd eadem. s fit earnmdem communis menfira.
maxima,hinc liques per dedulionem ad illud impofsi-
bile,Maiorem magnitudinem. metirs.eam. qua fe ipfa.
minor ¢ft. Nam [i negas & effe maximam menfu-
ram, fit quanis maior quam Ajuidelices « metiens illas
w,8,7.Ex hoc fequitur « metiti ipfam aquod fulfum ef.
o impofSibile, cum maior non metiatur minovem.

- Omnis magrrimdo metiens w, B,metithr A maximan.
&8, menfram.Sed . metisur «,8: ergo « metitur A.Ma.
ior patet,quia colle(ta ex corollaric fuperioris proble-
matis. Minor patet ex tua pofitione. quam . tamen fal-
fam ¢[fé conflar, quia canfa eft falfiatis illins ex ea con.
fequentis. Nerum eftitaque Aeffe communem ¢ ma—
Ximam srinm menfuram,fi modo A metitur y.Sin ansé’
anon metiatury,illid imprimis ueram effe dico (quod’
uelusilemma quoddd demonftrandii eft antequé easur
ulserius) magnitudines y.0,¢[f¢ coméfurabiles. Om-
nes magnitudines quds eadé méfura metitur, idelices
0funt comenfurabiles.Sed y,a funt magnitudines quas
eadé méfura metitur,uidelice 8. ergoy, a-fant coméli:
rabilss. Maior patet ex definitione. Minor patet ex eo,
quia w, By y5pofita funt coméfurabiles per comuné méfis-
rd, nidelices 0.fic itaq; probabiturOmnis magnituda
MeLies tres a, By ymertnr duds priores, (5 maximimé
[furam duari prioriinempe a.per corollarium prace:
dentis theorematis.Sed  metitur sres w,8,y. ergod me-
tiskr AQuod ausé § metiatur y.patet ex pofisione. Ci:



"EVCLIDES ELEMENTOR.

igitur § metiatur wrraq; ysafequitur ex definitione am
- ﬁ; 1,4 ¢ffe coméfurabiles.Sit maxima comunis méfu-
raipfari 14, qua socetsirs. Dicoprimo ipfam veffe co
munem menfuratrinm «,8,y fic probari. Omnss ma-
gritudo metiens &, metitar «,6, menfuratas a a. Seds
metitur A, ergos metituy «,8.Maior pates ex principio.
Minoy werd ex fuppofitione quando pofitum eftipfams
-¢ffe maximam communem menfuram duarumv,a, ex
-eadem eviam fuppofitione « metichasur y.Ergo « meti-
4y w85y, ftg; earum communis menfura. Dico pre-
‘terea eandem v effe communem maximam menfuram
eariidem trium.fin minus,efto magnitudo queda ma-
or qudm smetiés ill4s,fit4; 3. Ex hac pofitione fqui ui~
-debis illud idem impofSibile,maiorem 2 metiri minoré's..
‘Omnis magnitudo metiens vy, &, metitur « communem
maximam utrin[que menfuram. Sed (netimr TM;6r-
go metitwy . Maior patet ex-corollario fuperiori. Mi-
nor uero ita probatar.Primd quod { metitur v.patetex
[uppofitione,quia pofivii eft eammetiri fingulas «,8,y.
Quod uerd eadem metiatur Aprobatur.  Omnis ma
-gnitudo metiens «,B,metstur ¢ # communem wtrinf-
que maximam méfuram.Sed metitara,8, ergo ¢ me-
-titdr A Maior patet ex corollario. Minor uero 4 te pofi-
ta eft,que cum fit unica a;z:/ﬁ illins fa”lﬁe conclufionis,
aeceffe eft ipfam quoq; fallam efJe. Nulla ergo alia ma-
,_gnit{{do/;gm ' gitZoimum’s illarum m’xﬁn’ maximea
menfura. Hoc autem problema potes redigere in for-
‘mam theorematis hoc modo: St maxima méfura dua-
FUm primarim ex tribas commenfurabilibus magni-
tudinibus
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tudinibus mesitar tertiam, illa eft communis maxima
menfura trium.fin minus,maxima menfura tertize ¢o°
maxima menfure duarum primarum eft comunis ma
Xima menfura trium. | | :

' Quintum Theorema.

Coméfurabiles magnitudines inter {¢ proportio-
né eam habent,qua habet numerus 35 numerdy.

Magnitudines dicitur inter [¢ proportionem habere, qui
libet numerus ad numerum, quado quz proportio eft
inter illas magmudines,ea reperitur inter aliquos nu-
meros,ut puta fi magnitudo magnitndini fit uel equa-
lis, ut numerus 2. numero 2: uel dupla, ut numernus 4
wd 2:uel tripla, wt 6ad 2: aelin alia quanis mulni-
pliciproportione.idem defuperparticalars, f magnitn
do fiz fefquialtera ad magnitudinem, ut numerws 3 ad
numerum 2 \dem de aliis [peciebrs fuperparticula-
vis proportionis. Idem de fuperpartienti,de multiplici
Juperparticulari,¢o de maliiplici fuperpartienti, que
funt omnia proportionsm genera,qua in numeris repe
riuntur. Sint magniuadines commé- 1
furabiles «,8. Dico ipfas lmﬁere pro-
portionem inter [e, gui numerus ali- |
'ﬂcis ad aliquem aliis numeram. Nam
cum fint commenfurabiles w, B,fit ycd | }
£

]

oot

munis eark méfura, & quoties y me- ,
titur «, (1d eff quot partes reperiiitur { :
¥

in x &quales ipfiy) tot fint uniratesin
aRmero A. quotics uerd cadem y meti-

?_.-.
™4 o

e mt _cMza coroe
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tur B, tot [int unitates in numeros.
Sequitur demonftratio. Camitaque 1
ymetiatur « toties quot funt unita- |
tes in & numero, ipfaque unitas metia
tur numerii & toties quor funtin ipfo.
A unitates.cotidem ergo uicibus v me- :
titur e,quot wicibusunitas metitnr nu { .
merum A Ergory eandem proportio- < &
‘nem babebit ad e, quam unitas ad nu .
merum J.per conuerfam etiams proportionalitatem ¢~
rivut « ad y:fic numerus Aad umtatem. Rurfumcuoe
ymetiarur C taties quot [unt unitates in numero-v:me=
LiarY GUE URitaS NUMIErHIN « toties,quot [lnt in o wnb-
tates.tot uicibus itaque y metictur &, quot uicibus #-
nitas metitur numerum«.Ergo per-aquam proportio-
nalitatem (hanc neré nocat Enclides &y ies Aoysr)quam
proportionem habet magnitudo « admagnitudinem ¢;
eandem habet numerns Aad numernm . ltaque com-
menfurabiles magnitudines, puta a,p,inter [e propor=
tionem eam-bhabent, quam numerns & ad numersm s«
quod demonftrandum.eras.
Refolutio. )
Omnia extrema duorum ordinum: continentium aqualé
numerum magnisudmum contugatarum in eadé pro-
portione; funt ¢7*ipfain eadem proportione:; Sed, 8,
€7 A fumt extrema duorum ordinum, ¢z c.Exgon,s,
€7 4, « funt in eadem proportione. Maior paset ex%
22.5. Muinoris pars prior fcilicet 2,¢ €9 S5 offe extre~
wmaduarum ordinm:egmlem nUMEY R -CONLINentih
magmt@:

L -,
.
-

%9 ﬁ.§~ &
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magnitudinum pates ex fappoficionibus admifSis in ci-
Srructione.  Quod nero magnitudines contente inil-
lis ordinibus fintin eadem proportione coningarz,id
eft fingula paria priovis ordwmiscuin fingulis paribus al
terius fint proportionalia, probatsr ita Primo quody,
8 habeant eandem inter [¢ proporrionem quam unitas
€5 numerns .. -Omnis magnitndo metiens & tot #i-
cibus,quot nicibus anitas metitursshabet ad geandem
proportionem , quam unitas adnumeram . Sed y tor
uicibus metitur & quor wictbus anisas mesitar+. Ergoy
" habet ad g eandem proportioriem,quam wnitas ad nu-
merum «. Mdior per fe patet contracta ex defimitione
 proportionalium., qua eftin principiis lib.s. de quibus .
doctifsime differentem lege Pecrum Nonium Lufitanit.
Minor uero conceffaeft per fuppofirionem. Quodue-
- ¥0w,y habeant eam proportionem quam numerns A ad
 unitarem, probatur eodem modo: Omnis magnitudo
quam metitur y tot uicibus quot unitas metirnr nume-
rum A haber ad y eandem proportionem quam nume-
 rus Aad unitarem. Sed « oft magnitudoquam mesitur
- ytot uicibus, ¢ c. Ergo « haber ad yeandé proportio-
nem guam A ad unitarem. Maior probatar eodemmo-
- doqno [aperior.Minor itempatet ex fuppofirione Ve ue o
v0 reperias numeros duos, quoram proportionem ha~
beant inter [¢ due magnitudines commenfurabiles, ni-
de quor uicibus menflraearnm communis wnamqua-
 quemetiatur . Numeri enim vicibus illis exprefSi reri-
nentcam proportionem,qudam magnitudines commens:
- Jurabiles, _ ‘ L




EVCLIDIS ELEMENT OR.
" Sextum Theorema,

Si dux magnitudines proportionem eam habent
inter e quam numerusad numerum, commen-
furabiles funtillz magnitudines. |

Duxenim magnithdines «, B, inter [e 1 :
habeant cam proportionem, quam.
numerus A ad numerum «.Dico ¢o-

menfurabiles effé magnitudines «, 11

& Nammagnitndo o dividaturin. 11 T

tot partes aquales quotfuntunita- {1 1

tes innumero &.(hoc uevoidem-eft- 11 1.
acfiuclisquamcunque parseman- . {111 - - -

fervedemagnitudine o, quod quo- 4 43 Mr w
modo flat, docet 9.6.) Jieque ma~
gritudo y equalic uni ex sllis parsibus equalibus ipfins
«. fit etiam alia magnirado L compofita ex tot magni-
tudinibus aqualibus ipfi v, quot anitates funt in nume-
ros.  Hicincipit demonftratio. Camigitur 108 ma-
gnitudines aqualesipfi'y fint in magnitudine. ., quos-
funt unitaresin A,quota pars ipfius & eft unitas, eadem.
parserit magnitudo y magnitudinis «. Eff ergo uty ad
wsttd wnitas ad A.metitur uero unitas numerum A.ergo
€7 ymetietur w. Bt quia eftut v ad o, fic unitas ad nu~
merum d.conuer(a igitur proportione erit ut w ady, fic
numerns & ad unitatem. Rurfum quia quot funt #-
nitates in numeros, tot funt in magnitudine L magni-
tudinesfine partes aqualesipfiy. Erit itaque sty ady,
Jicunitas advNuper uera conclufum eft ficut  ad v,ita
| numerus
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numersus A ad unitatem. Per equanrigitur proportio-
nem erit ut wad {,fic A ad«.Sed ficut 2 ad s ita [¢ haber
«ad . ltaque etiam ut « ad &, fimsliter (¢ habebit « ad
& Ipfaigitur magnitudo « ad utranque p,2, eandem
proportionem vetinebit. Aequalis eftigitur mclzfnimdo-
B magnitudini per fecundam partem 9. 5. Sed y meti=
turd,ergo metietur 8.Sed ¢ eadem  metitur o, igitur
v metitur o, 8. commen|urabiles igitur funt magnits-~
dines «,8. St ergo dua magnitudines ¢o*c. quod demon:

Srrandum fuit. Refolutio.

Omnes magnitudz’ne:- quds eadem menfura metitur,fant
commenfurabiles. Sed magnicudines «, £, habentes
Proportionem inter ﬁ quam numerus ad numerum;.
metituy eadé menfura,puta ~.Ergo magnimdine: %8, .
babeme:froportionem inter ﬁ quam namerus ad ny-
merum , funt commenfurabiles . Mator patet ex defi-

nitione commm[i;rabilium magnitudmum. Minoris-

uerd pars illa quod y metiatur g,itaprobanda eft Ma-
gnitudo eft magnitudo B, quia equales.y metitar ;.
ergo y.metitur B. Minor patet ex concefSione fuppofita:
inter conftruendumiillis uerbis, Sit etiam alia magni-
thdod. Maior ficprobatur: Omnes magnitudines ad.
Zua: eadem mdgnimdo, pHutan eandem proportionem
habet,funt equales . Sedz, & fant buinfmodi. ergol 5.
funt aquales. Maior patet ex [ecunda parte none:
quinti. Minor uerd ita probetur - Omnes proportio-
nes aquales eidem proportions,putaei gua eff inter Ay

numeros,/imt inter /? xqualé: . Sed proportiones inter

& € .8 funt #quales eidé proportioni, puta qua eft

e
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-dnter a. Ergo proportiones inter «,2 ¢7° w, b [untinter
fe aquales. Maior patetex undecima quinti . Minoris
parsilla,quod proportio intera,p fit equalis ei qua eft
inter A, numeros,patet ex fuppofitione.  Quod uero
a2 candem habeant proportionem quam as,probetsr
Jic: Omnia extremaduoram ordinum-equalem nume
wHm continentium magnisudinum coningatarii inea-
dem proporrione,funt ¢ ipfain una ¢o eadé propor-
tione.Sed u,2,¢5° A funt extrema.duorit ordini, ¢-c.
Ergo 8 ¢7° A, funt in una ¢ eadem proportione. Ma
dor paset ex 22.5.Minoris uero pars priorfcilicet a,% €9
s effeextrema duorum ordinum aqialem numerum
- .continentium magnimdinum,[mtet‘cx uppoﬁrz’onibm'
admifSis in conftruendo.Nam primus ordo eft a,7,2.Se-
cundus uero eff ane. wenimeftloco umitatis. Quod

. #ero magnitudines in bis ordinibus cotent fint in ea-
dem proportione cb’iugam, frolm:ur. Et Primo loco @y
habereinter [¢ eandem praportioné’ quam 4 ad unita-
temy, patet ex fuppofitione admiffainter ciftruendissl
dis uerbis,Nam magnitudo« diuidatar in tot partes 2-
quales, goc. Quanuis eapars [yllogifno quoque de-
monflrari pofSie.Omnes quatnor magnitudinesinter fe
proportionales funtquoque conterfa proportione pro-
portionales. Sed y,uu unitas ¢ & funt magnitudines
Profortionales. Evgo yan¢o* o funt conserfa propor-
sione proportionales.Maior patet per corollariii quarti
sheorematis libri quinti . Minor uero patere poteft ex
fuppofivione,illis uerbis, Nam magnitudo « dinidarur.,
Secundum erat inilla minorey, ¢ habere eandem prow
portionens
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portionem quam unitas 5. od quidem etid patee

ex fippofsione inter mnﬂrué??:m admifla ills werbis;

Sit etiam alia magnitudo 3. Quantum ad alteram

partem minaris affumpte in primo [yllogifino, nempe y.
metivimagnitudinem w,ea quoque patet ex slla fuppo--
[irione,Nam magnitudo « dinidatur;co*c.Nibilominus:
poreft ¢o* ipfa [yllagifmo demiftrari: fed quia eft ex fup
pofitione nota, mibil eft opus [yllogifma. o

Corollarium..

Ex hoc fir manifefti,fi fuerint duo mumeri ut A, ¢ recte:

lineaut «,dari po/]é aliam lineam ad quam lincaxre-
tineat eandem proportionent qui namerus A ad nume-

‘ramv. Diutdaturlinea « in tos partes -

quales quot funt unitatesin altero numero A I
per nonam [éxti,¢o* ciponatur altera linea,. 4\ O
puta lex tot partibus,quafint equalespar 11 -
ttbus lines w;quot fumt unitatesinalteronu< 1 1
mero s.itaque linea « erit ad lmea? ficuenu~ 1 1 ¢
merus dad numeris . Hacratione potes cui- | | 1
cunque linee propofita,alid dave commenfu- % 3 & ¢
‘rabilem in longitudine. Nam fi dus lines habent f ro--
portionem inter ¢ quam numerus ad numeram; funt:
inter ¢ quoque longitudine commenfurabiles, per‘-boc--
theorema 6. Quoducro fequitur in exemplarigraco,
‘continet,[whobfeure tamen lemma quoddam,ipfum e
tiam alieno loco poficii. inuenitur emam inter alta lem-
mata poft 29 theorema buins libri, uerbis conceptis is:
frmamprolemai,




EVCLID- IS ELEMENTOR.
. Lemma. .
D uobws numeris datis, ¢ lineare@a,oportere efficere ut
“numerum ad numerum:fic quadratum linex dare ad

qua-dramm alterius. '
Sint datinumeri ax: reftanerd fit w; propoficimque fit ef
ficere id quod pracipitnr hec

problemate. reperiatur igitur
per poftremum corollarium ls-
nealad quamlineaafitinea
proportione in qus numerds a
ad numernm .: fumatsirq; in-
ser duas illas lineas «,2 media
-proportionalis per rertiam de- _
cimam [extisfirgue 8. Cum igitur fit ficut numerns
ad numerum vt linea n,ad lineam . ¢ quemadmo
dum fe habet linea « ad lineam {, ita quadratum lines
wad quadratumlines g,per fecundum corollarium ui
cefima fexti. lagueficut numerns nad numerum ,ita
quadratam lines « ad quadratum linee 2.

Septimum Theorema.

Incommenfurabiles magnitudines intet fe propot
tionem non habent,quam numerus ad numerd.
Magnitudinum non habétium proportionem inter [¢ qud
numerys ad numerumynullum exemplum efferre pof-
Jumus in numeris,ficut fecimus in 5 huins.nam impof-
fibile eft numerum ad numernm ni habere proportio-
mem quam numerus ad numerum.  Sint magnitnds-
nes incommenfurabiles a,8. Dico «, 8 nullam omnino
proportionem
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proportioneminter [¢ talé ha- PR |
bere, qualisincer ullos mume- - a3
ros reperitur.Quod fi contra~ S

dicatur «,8habere proportionem inter fe guan nume-
rus ad numerum: fequitur illud continuo, commen(u-
rabiles quoque effé a8 per fextum theoremd buins li-
bri.Sed hoc-theorema ponitillas effe.incommenfurabi-
les. Nullo igitnr modo.x habebic.propertionem ad g,
quam numerws adnamerum , guod demonStrandum
fuit. Hicmodus argumentationis 5 certifsimus eft,
¢ breuifSimus : fumitkrque ex [ylogifmis hypothesi.
cis,quem & deftructione tz‘;}zﬁggbnm: uocant. lludque
~ in uninerfum werumeffe deprehendes , quotielcungue
in difciplinis mathemasicis aut alus quibufcunque,que
nomine cenfentur [Cientiarnm JrEpEriuntur dig;eéon_c_hi;
Jiones ex earum numero, quas connerfas uocant, qua-
les funt quintum ¢ fextum theorema buins bbri: in
his potentia contimers praterea alias duas conclufiones
&7 ipfas conuer(as,contrario tamen modo gue\tmﬁg e
ridres,quales funt hoc theorema ¢o* proximum.
| O&auum Theorema. -

Siduz magnitudines inter fe propoftioncm non
habent, quam numerus ad numerum, i
incommenfurabiles funt ille magnitu- .
dines. | -

. Duc ensm magnitudines o, inter [e proportio-
nem non babeant,quam numerus ad nume~ L |
rum. Dico incommenfurabiles effé magnin-
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dines w,8. Quod [ contyradicas,uidelicet ¢é .
menfurabiles effé , habent flatim proportio- [
nem quam numerus ad numerum,per quin-

tum thearema huins. f¢d boc theorema fup- [P |o
ponit eds non babere.incommenfurabiles er-
gofunt magnitadines «,8. Si igitur duse ma-
igr;iugdim.s,_c’g‘c;;q};ad,‘demonﬂrandumﬁ{izg

- -7 - Nonuim Theorema.
Quadrata que defcribun- -
tur a rectis lineis longitu {-{- o
dine comméfurabilibus; [T 1TTf
inter fe proportionéha- [ L1 T 111
bent, qua nuinerus qua- ——"%- Y
dratusad alium numer@ @ > - " ¢
‘quadratum. Et quadrata’ .. ..
habentia proportionem: - : .-
 inter fe quam quadratus '
numerus ad numerum |
quadratum, habebunt quoque latera Iohgitudi‘-
ne commenfurabilia. Qt_l_agfata.vcrc‘i que defcri
'buntur a lincis- longitudine incommenfurabili-
bus,proportionem non habent inter {e qua qua-
dratus numerus ad numerum alium quadrati.
Et quadrata non habentia proportionem inter
fe quam numcrus quadratus ad numerum qua-
dratum,neque latera habebunt Jongitudine ¢6-
menfurabilia, - o |

Quia difficile uidetur hoc theorema, dignum quoque ui-

[um

AN
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fum eft,quod pluribus modis demonfbraretur.Nos nero
antequam ad demonftrandum accedamus , nonnalla
prafabimur de fignificatione nocum fine terminorum
buins thesremarss,qua rem totam illuftrabir. Hoc [a-
ne theorema ¢o° qua proxime fequuntur , huinfmods
fant,ut nifi plane percipiantur,res 411'0714;' non-difficil-
lim inexplicabiles uideri pofSint. Imprimis illud intel-
ligendum eft, lineas effe longimdine commenfurabiles,
¢ lineas habere proportionem inter f¢ quam nume-
vHs ad numerum ,idem e/]é.Vt quacunqae lwm/imr
ongitudine commenfurabiles, habeant etiam propor-
tionem inter (¢ quam numerns ad numerum. ¢5° con-
tra,quz linea habent proportionem inter [¢ quam nu-
merus ad numerum , fint quoque longitudine com-
menfurabiles, ut patet ex 5.¢5° 6. buins libri. Similizer
Hlud conuertitur, bineas effe longitudine incommenfu-
vabiles, ¢ non habere proportsonem quam numerus
ad numerum,us patet per 7 ¢ 8 buins. Itaque intelli-
gi debet quod dicitur in hoc theoremate,de lines longi-
2udine commenfurabilibus, ¢o° longitudine ncomenfa
rabilibus. Sed dicar aliquss, priufqua Euclides docuic
modum reperiendi lineas longitudine incommenfurab
les,traltar de quadratisiplaram , cum tamen contrd
fieri oportere wideri pofSit. prius enim exquiri deber de
realiqua an fit, quam quides accidat , confyderetur.
Nos uero dicimus Euclidem quidem tradere modum
veperiendi lineas Iongimdine incommenffurabiles in
theoremate 11.quodeftin Graco 10. neque tamen per-
uerfe quicquam feciffe. Nam boc theoremate fumis has
. Gy
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lineas longitudine incommenfurabiles ex hypothefi .
neque amplius quicguam fibi demonftradum hoc qui-
dem loco affumit, quam ex illa hypothefs [cilicet linea-
rum longitudine incommenfurabilium quadrara non
habere proportionem, ¢5* catera.Quod ubi uerum effe
demonfiranerit , [at feciffe uidebitur . Ex hoc aw~
tem theoremate gradum fibi facies ad inneftigatio -
nem linearum illarum: in theoremate undecimo. 11 -
Iud praterea intelligendum est quid wocibues illis fi=
gnificetur , habere proportionem quam numerns qua-
dratus ad numernm quadratam. . Quod ut afféqui.
pofSis,repetenda tibi funt ninulla theoremata, eorvime-
que demonfRrationes ex arithmeticis [wpraferipts : as
que ea maxime qu agunt de numeris fimilibus fuper-
ficialibus ex quibus eft nicefimumfextum offani. Nu-
meri fimiles plani inter [¢ proportionem habent, quam .
numerns quadratus ad numerum quadratum. Similes
werd plant numeri funt (ut eft in principijs bibri feptin
mi) qui habent latera proportionalia. Latera nero cu~
iufque numeri funtex quibus inter (¢ multiplicatis, fin
guli numeri producuntur. ex illo theoremate 26 otaui
conflat non folos numeros quadratos habere propor-
tionem inter [ quam numerws quadratus ad quadra-
t4m,[éd eandem etiam proportionem habere numeros
ommes fimiles [uperficiales mter 6. Neque uero sdem eft
aumeros aliquos quadratos effe, ¢ habere proportia-
nem inter [¢ quam numerss quadratus ad numerum
guadratum,neque hacinter fé connerti poffunt. Qud-
w16 enim numeri quadrati habeant proportionem qui
numerus
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namerus quadraius ad quadyatum, non ideo tamé o-
mnes habentes proportioné’ quam quadratus ad qua~
dratum funt quadrati.Sunt enim fimiles fuperficiales
¢ ijdem non quadrati,quitamen proportioné habent

uam quadrasus ad quadrarum, quanuis omnes qua-
drati fint fimiles fuperficiales. nam inter duos numeres.
quadratos incidit unws medius proportionalis,per.11.8.
Si uero inter duos numeros incidar anus medius pro-
portionalis, illi duo numeri fant fimiles faperficiales per -
20.8. Dico praterea illud theorema 26. 8. conuerti,
Duo numeri habentes inter [¢ proportionem quam nu--
merus quadratus ad numersm .quadmmm fans fimi-.
les fuperficiales:cuins rei illa demiftratio afferri poteft.:
Sint duo numeri «,8 habentespro-

- portionem inter [¢quam quadratus
ad quadratum. Ui duo numeri ant
ambo fimul funt quadrati,ant ambo
Jimul funt ni quadrasi.(deillis auté
nonintelligimus bic quicquam dice--
re,quorumalter eft. quadracsis,alser '}

Hero non quadrazts. tales enim non 8:4.32

poffnt habereproportionem quinw t 1 I %

- merss quadratus adnumerumqua~ 11 L)
dratum,per24.8.2 deftructionecon- ¢ ¢ 7 5“5"5?
fequétis. )Ergofiambo funt quadra- 1 1 1 L i1
tisfunt eiam fimiles fuperficiales at- « { € 3 & §o-

modo conclufum eft. Sinon fint qua~

drasi.fint illi duo quadrati +,a, quorum proportionem ;
babeant «,8.quia ergo u,8 habent proportionem inser.
, | Gifp
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Jequd v, 0,05 inter v, A incidit unws
-medins proportionalis puta «, per 1.
8. Ergo inter w,8 incidet unus medius
proportionalis, pasa per 8.8.Sed fi

inter duos numeros nempe «,C unus .
- smedius incidat proportionalislliduo 7
.uumeri [unt fimiles fuperficiales,per @ ° .

20.8.Ergonumeri «,8 funt fimiles i #:4:3.
perficiales. Duoergonumerihabéres & ¢
proportioné quiquadratus ad qua- 1 i D 1t
dratum,funt fimiles faperfictales. BEx 1 T

bis intelligi poteft numeros habentes © 1 ! . i
.proportionenvinter [¢ quam quadra- « 3 € 5 & &
-2us ad quadratum-effe aut quadra-
sos,aut fimiles planosid eft fuperficiales.Similes nero [
perficiales qui fint, intelligitur quidem ex definitione.
fed quibus notis ftatim agnofci pofSint numeri propofi-
ti,an fimiles [uperficiales fint nec ne.fic habetote: Pri-
.mum [fiinter duos numeros propofitos non incidic me-
dins proportionalis,illi duonumeri non funt fimiles [#-
sperficiales per 18.8.a defbructione confequentis. Quod
Jfiincidit medins proportionalis,funt ills fimiles fuperfi-
-ciales per 20.8.Deinde duo numeri fimsles fuperficiales
:multiplicatione alterius in alterum falta, producunr
mumeruam quadratum,per primam 9 Ergo finon pro-

ducunt quadrarit,non funt fimiles fuperficiales. Quod

i fecerint quadratis ex mulriplicatione [ui ipfows, fant
alli fimiles fuperficiales per 2.9. Quo uero faciling ap-
[prebendantar confequentes demonftrationes, ¢  fimul

‘ exemplum
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exemplum adducamus ecorum que diximus. Sitlinea.
ylonga pedes quatuorfir

¢7* alialinea alonga ¢ .__.B}_’._._q
ipfa pedes tres , reperia- -
térque media proportio- > B Ber-

nalis per 13.6. qua media - 5
proportionalis fit linea. -
Ergoquadraswmlinea 8. —o— =
erit equaleparallelogra- T {1 ] ]?[_J
mo reflangulo. quod fir: o
ex lineis y, &, per 17. 6.
'Quod gmadratum continebit pedes 12, ficat ¢ pa-
rallelogrammum ex lincis 8. Sitetiam linea « lon-
ga pedes 3, ¢ lineaglonga pedem 1, media propor--
tionalisinter lineas s, L fit w. Quadratum linee w,eric -
pedum trium ; ficue ¢o* parallelogrammum ex lineis -
2. Dico quadratum linee £ quod eft12. pedum, ha-
‘bereproportionem ad quadratum linet e;quod eft pe-
dum triii, qua numerns quadratns ad numeris qua-
dratis.Nam quemadmodii [¢ habe: numerus 12.ad nu- -
merum 3,ita e habet quadratii lines g,quod cft 12 pe-
dum,ad quadratii linct « guod _cj}3.Se]:umeri- 1209
3 funt fimiles fuperficiales, quia lasera numeri 12 que :
fant 2.¢9 6, funt proportionalia lateribus numeri 3,
Ztm funt 1.¢5+3.Ergo quadratum linee 8quedeft12,
abebit eam proportionemrad quadratiilines a,quod
¢ft 3,quam habet numerus fimilss fuperficialis ad frmilé -
Superficialem. Sed numeri fimiles faperficiales babene -

proportioné inter [¢ quam numerns quadratus ad nu-~




EVCLIDIS ELEMENTOR.
merum quadratum qui fant 4 ¢ 1per 26.0fkani. Ers
go quadrati linex ¢ quod eft duodecim, habebit pro--
portionem ad quadratum li BB -
nee « guod eft 3,quam nu- 1 s
merus quadratus ad qua- :
dratum ,eam fCilicet quam SES I
quaternarius ad unirarem . o |
quz eft quadrupla proportio. Nam quadratum ma-
ius quod eft duodecim , continet quater quadratums
minus quod eft 3, quia larus-quadrati duodecim quod
eftlinea g,eft duplum ad latus quadrati 3 god cft li-
neda e« Habet.erg.o linea padlmea « proportioné qaé'
numerus ad nuvtersm. E rgofant longitudsne commen
furabiles per buius,qua eft hypothefts neceffaria ad
conclufion? eius pafSionis fiue pradicati hocsheorema-
cecomprebenfinempe quadrata taliumlimearnm ha-~
bere proportioneminter fé-quam numerus quadratus
ad numerum quadratum.Sic ¢ numerus denominés
maiorem extremitarems proportionistines ¢ ad linedw,
quicfta.fiin e ducasur reddet quadratum numerum
nempe 4.fimiliter ¢ numerus denominans minorem
extremitaté nempe vfi ducatur in fesnibil amplius effi-
Cit quam 1.qu unitas cft etiam potentia quadratus nk
merus Ergo quadratum lineg 8 ad quadratum lineg &
habet proportionem quam numerus quadratus ad nu-
merum quadratum,nempe quam 4.ad 1.Ex hoc uides
(quod mods dicebamus )non idem fignificare numetos
aliqnos qmm'rato: effe,eg habere proportionem inter
fé quam numerns quadratus. ad quadratisi Nam nx-

meros
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merostz g0t 3 quadratosnd  Bmm i -
effe conftat,cum ramé qua- |l ema
"drata eos numeros continen~ :
tia illam proportienem ha
bedr. Sed ¢ laews quadra- _ ‘
ti12,quanwis numera per ¢ exprimi nequeat, wt dicas
lasis illud eftlongii tos pecibus,qui pedes quadrati na-

mevo1e complentrornm lud quadratum :tamen ad
dliudrelatum fine-comparatum,nempe adlatws qua-
drais,guodnecipfum per fe numero pofSis exprimere,
ad larns inquam. quadrati3;proporsionemduplam ha
et Nam quadratum guadraplum ud alind quadra-
tum(ut gaadratum linee 8 guod eft12,4d quadratum
linea w quodeft 3) haberlatns fuum duplum ad latws
alterius quadrasi,per illndwninerfale corollarium 2a.
6.Similesfignra babent proportionem inter [e fuorum
laterum relasinorum duplicatam. Quod fi dicas larws
Zuadra;i 12 numierari poffe,quia cias. proportio gusm
. habetad latns quadrasi BUMmEY ALAT PEr binarinm,ci
feproportiodupla: illud primsm fac cogites,mon effe id
quod dicitur per [¢ numerari aliquam magnitudiné,
fedillins proportionem. Magnitudo.amem. illa [eilices
latus quadrarisz per fe numeraretnr,quido nulla ha-
bita ratione proportionis ipfius ad aliud, dicere poffe-
s, Quadrati consinétis pedes quadratos v, lasns off
longum totpedshws,quorsm nurserus in f¢ duclns effi~
ceret numerumillum v2. fed boc fievi nonpoteflquia 1s
non eft numerus quadratus Si¢ itag; dices Quatenus
quadratanillnd 12 perfe confyderasur;nulla babira
PARTE H
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ratione proportionis ad alind,fed cantum ut eft 12 pe-

dum,non haber quidem latus per (¢ numerabile,fed f¢

conferatur ad alind,puta ad quadrasum 3 pedum, tiic

dices,latus quadrati 12 eft 2. batus uero quadrati 3 eft

1./éd hac eft denominatio ipfius proportionis qua dupla

dicitur.que proportio non poreft effe aut confyderariin

paucion'bus terminis quam duobus, cum fit relatio ad
alind,hoc eft in:pradscamentoad aliqusd. Itague bina-
vins non eft numerus pedum talium quales 12 funt in
ipfo quadrato. Deinde fi binarius effet latus quadra-

ti 125t dicas illad laras effe duo , ex multiplicatione

duorum in [¢, on efficeretnr illud quadratum i2,fed
guadratum alind quodeffes 4 pedum:?hemdmodum

ex binario numero in ¢ dulto fit quadratus numerss
guaternarius.Sed nec fidicas illnd larus quadrariiz

-sumerari alioullo numero,duxerisg; numerum illum
in feipfum,unquam cfficitur duodenarius numerus.Ci¢
‘tamen omnes numeri denominantes latus catufcunqgue
quadrati multiplicatione fuiipfius,illum ipfum nume-

rum efficiant denominantem quadratum, cains latera

denominant,puta 2,multiplicatione [uiin feipfum red

dit 4.ternarius reddir 9. quarernarius reddit 16.¢5*

[fimiliter cateri omnes.Non igisuridem eft aliquas ma-
gnitudines habere inter (6 proportionem quam name-
vus ad numernm, ¢ numerari per [¢ fingulas ex sllis

wulle ratidne babita proportionss,ut hiclatns quadra-

ti1z per [¢ quidem numerari nyllo modo poteft fed com

paratum ad aliam magnitudinem,puta ad latus qua-
drati 3,numeratur illius proportio Sic ¢z lasus ipfius

- - gHuadrasi
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quadrati3 o carerarum omninm fignrarié quas geo-
metr« qaadratas nocant,quaram aree tamen per np-
meros quadratos non defignantar. Quod uero dici-
mus,manifeftans eftex uerbis ipfius Euclidis in theo-
vematibus 5,6, 7, &5 8 huius libri, cum ubique dicat
commenfurabiles ¢7° incommenfurabiles magnirudi-"
nes non quidem per [¢ numerari ; fed habere aut non
babere proportionem quam numerus ad numerum.
Que res non bene animaduer(a. uidernr pklerifg; canf-
fam errvoris attnlsffé , ut ex [equencibns planum fiet.
Nunc uero qus aggrefSi funt demonflrazionem huius
theorematis magss particularem aliquam demonftra-
sionem nonnulls wideri poffent astulsffe.quam uniuer-
falem.Ez fane non deeffe arbitror qui illorum di¥a fe-
cus intelligame, cum exiftiment ab eis fuppofiras effe li-
neas quafdam nontam longisudine commenfurabiles,
ualesin theoremate fupponuntur effe.quam numero
certo fingtllatine numerabiles.itaque non intelligentes,
illud de demonfirationsbus illoram dicere potnerunt:cii
ea ratione credidsffent a fe conclufun illud aniuerfale
qguodeft in hoc theoremate Enclidis,Qaadrata deferi-
pra ex lineis longirudine commenfurabilibus habere
proportiontinter [e;quam nimerus quadraras ad na-
merum quadrarum: illud particulare tantum concly-
ferant,Quadrata defcripra ex lineis numero certoper
‘fenumerabilibus habere proportionem ¢sc. Quodta-
-men aliter eft, ¢y demonftraviones illorum recte funt,
& propofito theoremati conuenientes. T antum picta-
Tafigurarum quas gracus codex babet, poffer ambi-
» ' Hj

-
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- guitatis aliquid afferre Nam ita pinguntur quadrata,
- ¢ deferibuntur certis areolis,ut earis.numerss gua;-:
drate numero denominetsur. SRR
Ex quo nideri poffet lineas e, .|~T T
8,quz defcribunt ipfa qua-' |} .
rata,oportere effe. mumero {—— 14 &
aliquoper f¢ numerabilesur — <~ . -
linea o fit pedum s, ¢ linea ¢ pedunms 3;uelusi pictura
ipfa refert bic. Quod tamen non fupponit Euclides,fed
unum illud fupponit ¢5° requirit eas effe longirudine c&
menfurabidesnt in faperiori exéplo de-quadraris dio-
-bus,quornmalteram [patium totwm eft v2;alteris uero.
¢ft 5.Nam quanuis latera ipforum non-fint numero
aliquo certo per [¢ numerabilia.fun: tamen ipfa eadem
longitndine ciméfurabilia.Praterea bac pifinra qua-
drarorups «, 8 per arcolasdiftinétorum illum errorem
efficere poffer,nt quis exsftimes.idem: effé numeros duos
guadratos effe, ¢ hakere proportionem .quam qua-
dratus numerus. ad - quadratam numerii.nam. nume-
rus areolaramin quadrato a,eft numerns quadratus,
nempe 25 produitus ek radice-s,quz et longitndo ip-
fius linet w.Similiter numerue areolarum guadrati 8
eft quadrasns,nempegyes ipfé productusex fue latere
3,longitudine inqud ipfius limes 8. Nos wéro nuper ofté-
dimus abwd effe numeros quadratos dici, ¢ habere
}:rbportionemq«amxum:gd«zdmhs‘ ad numersim
- quadratnmltague quantii ad illas areolss attinee con
 tentas maiore guadrato linae a, que funt numero- 25,
exprimunt numernm illum-quadrarum 1s5.gui efficie
o tur
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tur exx numero 5 in f¢ ducto. qui numerss-s eft maior
extremitas proportionis inter § €9 3,qua off proportio
linearum «,8.Hec auté proportio, nempe nameri § ad
3 facit ut linee ipfe w,% fins inter (¢ longitadine com-
menfurabiles per 6 buins Idem. dices de minoris qua-
dratiareolis.Neque neceffé eft inselligere illas areolss
quadrasas effe,ant pedes aus.paffus quadraos conficié
tes ipfa quadyata,quanuis tales effé poffant,fimodi la-
teraipforum quadratori Jent tot pedibus longa,nempe
s aut 3. Omnino tamen nece[Je et numeros ambos ex-
primentes numerum pedum aut pafJusm quadrasoris
ipfis quadratis comprehenfori.effé fimul ant quadra-
tos,ut in his fignris quadratis knearum a,C:ant ambos-
¢ffé fimiles fuperficiales, ut in fuperioribus quadraris:
qua erant 12,¢t 3.de guikus numeris conflas ex antedi-
&tis eos effe fimiles fuperficiales,itdq; habere proportio-
nem quam numerns quadrasws ad numerum quadra-
tum.ltaq; potes pingenda tibi proponere ipfa quadrara-
linearum a0t nullam diftinétionem areolarnm in ¢
recipiat, fintg; quadratafin | «
gula plane uacua, folisgue
quatnor lineis equalibns co. | b
séta. guod ut inrelligatnr, |
demonfrationes ipfas expli. o
cabimus. Sint dualineew, ¢
8 longitudine comméfura- -
biles.Dico quadratii linea .
ad-guadratumlinea g ha-
kere proportiant qua quadratus numerns ad guadr 4

[ K I R
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‘tum numerum. Cum enim
commenfurabilis fit longitu
dinelinea alinea 8. Ergon .
ad g habet proportioné qui IR |
numerus ad numerum, per < ——g—J \
s-huius. habeat itaque pro- . o
portionem qud mumerus y - ..
ada. Cigitwr fir quem-. - - - - -
.admodumlmeanad Gitay
numerns ad A-numerum: cumg; proportio quadrati
quidems linet « ad quadratum linea g fit proportio ci-
tinens duplicaram proportionem linet « ad lineam ¢,
-(fimiles enim figura fint in duplicata proportione fo-
vum laterum relatinorum,per primum corollariii 20,
6. )itidem cum proportio numeri-quadrasi;qui prodsu-
:citur & radice y,ad quadratum numeram produfum
. radice afit proportso duplicata numeri y,ad-numeris
Aper fecandum partem 11.8:cumque unins ¢o eiufde
.proportionis,putaqua eft linexwad lineam #,uel n-
:meri y adnumerum #,proportiones aque multiplices,
nempe quadratilines « ad-quadratum lines g,¢ fth=
mer: uadrati produclia radicey ad numerum qua-
dratum produttum a radice A,fint inter [¢ aquales: eft
igitur ficut quadratum linee « ad quadratum linex
Bsita numerus quadratus productus aradice y,ad-nu
merum quadratum productum avadicea. =+
- . Alier. ‘ -
Sint w8 lines vecte longitudine commenfurabiles. Dieo

quadratum deferiptum aba ad quadrasum-deferiptii
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ad g habere proportioné
qud numerns quadra -
tus ad alinm numerum
quadratum. Quiaenim | - g
linea weft longitudine c3 .7~ - - - & L.
men/urabilis linea g,ba-
bent inter [ proportioné:
quam numerus ad nume
ram,per quintii theore-
ma huiws libri. Habeant itaque proportionem eam qui -
numerns v ad numeram &, ¢ numerus vy [é ipfé multi-
“plicans efficiat numeris s.idem poiro numerus y mulsi-
plicans numerum aveddat numernm .numerus uero
& ex [ui ipfius multiplicatione producat namerum »,
Cit igitury ex fui ipfius multiplicatione reddiderit nu-.
merum v:multiplicatus etiam per & effecerit numerum
Leftergout numerms yadnumerum ajideftlinea wad
lineam g.fic numerns « ad numerum g per [eptimam-
decimam feptimi. Sed quemadmodum [ habet linea
wadlineam g.fic [¢ habet quadratii lines « adparal-
lelogrammum defcriptum ex linea winlineam g duéla .
per primam fexti. Quemadmodum igitur quadratic
linee wad parallelogrammum ex a,p.fic numerns vad
numerum. Rurfus quia numerus dex fuiipfius mul
siplicatione reddidit numerum w,multiplicatus uero idé
& inyproduxit numerum? : eftigitur quemadmodum
v ad & hoc eft quemadmodum linea « adlineam g.fic
numerss ¢ ad numeram x per eandem [eptimam deci-
mam [eptimi. Sed quemadmodum linea  ad li nea g,

v s e
~»

s 80 2
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[
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4 pamﬂelogr&'mii ex It

neis x,8, ad quadrati - ) "

nee Bperprimafexn Bf 1t |
igitur ficus parallelogrd [ | T A
mik ex lineis o, ad qua- p - - - ..ol

dratum linee B,ita nu~ -
merus 2 ad numergmu,. S L
Sed mods ciclufum eff """

Jecut f¢ habebat quadra- . |
“tum linege adparallelogrammumex w,g;ita fé bhabe.
re numerums ad numerum .Per 2qUAM Igithr pro-
portionem eris quemadmodum quadratum lines aad
quadratum lines 8.fic numeras s ad numernmn.Veer-
que uerd illorum numerorii eft quadrasus. Nam  pro-
dultuseft ex maltiplicatione y in [eipfum : auerd ex
multiphcatione & fui etiam ipfius in ﬁi[ﬁ;m.lirgo qua-
dratum linee wad quadratii linex £ habet proportio-
nem quam numerys quadratus ad quadratum nume
ram.quod primo loco demonfbrandis erat. Priore de-
mionftrationis modo ufi funt Theon ¢o* quzpmm,po -
JSreriore esiam Theon ant quis alins Ex bis duabus no-
bis fimplicior uidetur illa quam priove loco retulimus,
- Vacuaitaque pingi poffant quadrata que defcribun-
tur & lineis longitudine commenfurabilsbns,mods con-
fet tales effé fuppofitiones,quales accipiuntur in theos
remate, lineas fcilices effe lqngimdine commenﬁ;mbi-y
les.tunc enim in uninerfumillud nerum erit,quorquor
pedes aut paffas quadrati fuerint in illis figuris qua=
dratis , femper numerabuntur a numers habentibus
o Jproportionem

As s
L
9
.
»
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proportionem inter ¢ qna qnadratus numerns adnn -
meram. Sed quia perobfcurus hic locus torns wideri
Jolet,non alienum exiftimauimus-noftram quoque de-
monflrariont appomere fi forseiunare pofSimus , quod
cupimus quidem, &g cerse confidimus. . Sint bnee duze
longitudine commenfurabiles «, £.dico quadrata earii
5°c.Cum enim linea «,8 fint longitudine commen(s-
rabiles,bhabebunt proportionem inter f& quam nume~

rus adnumerumpers.ou- e
ins. habear ?mr wad¢ ____ 3
propornoné daplam, qux -

¢ft quam habet numerns ad numeris, puta 4 ad 2,&r
6 ad 3¢ plerique alij:reperiantirque miniminumie~
vitres continué proportionales in proportione dupls
per 2.8,fintg; illi 4,2, 1ergo per corollarium ciufdem 2.
8,mumeri 4 ¢9 1crunt quadrati.Nam ficut 4 eft qua-
dratus ex 2in [¢ maltiplicato productus itax eff etiam
numerns quadracus fit enim ex cadem unitare in feip-
fam multiphcata.Dico prasereahos numeros quadra~
tos illos effe,quornm proportionem babent inter ¢ qH~
dratalinearum u,8.Nam ficut numerus 4 ad nume<
rum ryitaféhabet linea wjad lineam £.Ntrobig;enim
eft dupla proportio per [uppefitionem. Sed quemad-
modum [e habet linea & ad lineam ¢,ita f¢ habet qua-
dratumlines aadparallelogrammum,quod fit ex du-
&tu linexwinlineam ,per primam fexti. Evgo ficut f¢
habes. numerns 4 ad2jitafe habebit guadratum linee
eadparallelogrammum produltum ex « ¢9° 8 Mtidem
ficut fe babet numerns 2 adjita [e habet lines wad li=
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neam B.utrobiq; enimeria. ‘% .

eft dupla proportio per.[up. ,_____‘P .

pofitioné. Sed quemadmo-

dum [ habet inea o ad lineam C,ita [ehabebit jmml.-: .
Jelogrammum productum ex a.¢o* 8 ad quadratum Ir-
nea g per eandemprimam [exti.Ergo ficus ¢ habet.nu
merus 2.adv,itq f¢ habebit parallelogrammum prody
tum ex w ¢ B ad quadratum: linee 8.Ergo per defi-
witioné #qua proportionalitatis,¢s per 22.5 erit quan
dratum linet « ad quadratum line .ficut numerus
4 adyr.qui quadrasifunt. Mlud exgo uerum eft uniner
Jaliter,Quadrasa deferipta ex lineis longitudine com-
méfurabilibus,habere proportioné inter [¢ quam qua-
dratus numerns ad quadratum numernm,quécunque
numerum areolarnm fiue [patiorum intra fe capiant it
laquadrata:femper tamen neceffé erit nameros ab illis
contentos effe ant quadratos:ant fi quadrati non erit,
(mequeenim femper neceffe eft tales effe) fimiles fal-
tem [uperficiales effe omnino neceffe eft. Porro fecun
dee partis buins theorematis quat eft conuerfa priorisil-
la eft demonfbratio. Sit quadrasii lines wad quadra-
tum linea B.ficnt quadratne numerus productus a v
ad.quadratwm produitiex 4.Dico lineas ;8 ffe lon-
gitudine commenfurabiles. Nam proportio quadrati «
ad quadrasum g eft-duplicaia proportia linek a ad li-.
meam p.per20,6.Sumiliser proportio nameri quadrati.
produltiexyad quadratum produttum ex & oft dn-:
plicata proportio ipfius nimeri y ad-numernm a,per

11.8.Igitar per 15.5,94emadmodum linea « adlinea 8,
: fic

\
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fic numerus y ad namerum a.Commenfurabilis eft er-
golongitudine linea a linea g per 6 huins libri. Ter-
tiam uero partem theorematss demonfirare non eft dif-
ficile per fecundum [yllogifmum hypotheticum, quem 4
deftruttione confequentis nocant. Sit linea aincommé-
Jurabilis longitudine linec g:quadrasi linea x ad qua-
drasum line £ non habebit proportionem quam nu-
merus quadratus ad nameram quadratum. Nam fi ci
tradicatur fequitur flatim per [eciidam partem’ huins
theorematis,illa quadrata habere lasera longitudine
commenfurabilia,quod eft contrarium bis qua fuppofi-
-ta fune.Sic enim effent linea a,8,¢5° commenfurabiles
-9 incomméfurabiles longitudine , quod eft impofSibi-
de. Simili ratione poftrema pars huius theorematis de-
“monftratur Nam fi guadratainter [¢ proportioné non
habent quam qiadratus numerws ad quadratum,ne-
‘que latera habebunt longitudine commenfurabilia. Si
‘contradicatur,continuo [equitur per primam partem
-buins theorematss,illa quadrata habere proportionem
inter ¢ quam quadratwus numerus ad numerum qu4-
drasum,quod eft contrarium fuppofirioni. |
' | Corollarium. |
Eax quibus ita demonflratis,manifefti illud eftlmeas lon-
gimdine commenfurabiles,omnino potentia quog; co-
menfurabiles effe. Que uers fiunt potentia commenfis-
rabiles,non omnino longitudine quoque commenfura~
biles effe.Ex qua longitudine incommenfurabiles funt,
non omnino posentia-etiam incommenfurabiles effé .
Qe Kero potentia incommenfurabiles funtsomnino

Iy
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longitudine quoque incommenfurabiles effe.Com enim

quadrata linfdrum.lonfimd:’m commenfirabilii pro-

portionem cam imter [e dcant,?uamgmdmtm Ritre

merus ad YALUIR DUMEPUM * €4 HEPD que propor=_

sionem-habeant quadrasi- numeri ad quadratumnu-
merum.fimpliciter-etiam habeis proportionem. quam

-

numerus ad numernm. ¢5° qus proportioné habet Zm;

aumerus ad-numerum.fint comméfurabiliaper 6
ius, [equitur ommino lineas longimdine commenfura-

biles non santum c[Jé longitudine commenfurabiles fed

etid off¢ porensiaHuwws prabatip pendat ex prima par-
tetheorematis. Rurfusquia quadrata quedam fum
que nonhabérproportionems eam inter [¢ quam qua-~
dratus numerne ad quadrasum numeram,habétia ta.

mEipfa proportionem eam [impliciter quam numerns:

ad numerum,latera quidem eorum [unt porétia com=

menfurabilia,quia deferibunt quadrata habétia pro-

fortionems quam numerus fimpliciser ad- numerum.,

itdque commenfurabilia per6 huiws : laseranerdipfa
inter fe funt longitudine incommen(urabilia,per poftre
mam partemsheorematis. Verumeftigitur lineas po
tentia commenfurabiles ni flatim e[Jé longitudine etia.

commen(urabilés. Hac eadé'ratione probatur ¢ illud -

tertism corollarij membrum,, lineas longitudine inci-
menfurabiles non flatim exiam effe potentia incommen
furabiles Poffunt enim ¢[Jelongitudine quidem incom-
menfurabiles;potentia tamen commenfurabiles, ut in
quadratis que babent quidem proportionem inter f¢
quam numerus ad numeram.fed non quam wumerus

quadratns

———
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- quadratus ad numerum quadratum. Qudartum ue-
roprobatur per fecundum [yllogifmum hypotheticum
a defbruchione confequentis,lineas potentia incommen-
furabiles,longitudine quoque incommenfurabiles effe.
Nam fi dicas cas effe longitudine: commenfurabiles, fe-
quitwr effe ipfas quoque potentis comenfurabiles,quod
eft contra fuppefitionem. Nam pofica [unt incommen-
furabiles longitudine. Refolutio autéeins demonfiva-
tionis quam atrulimus illaeft-  Omniaquadrata ha-
bensia praportionem inter [¢ quam extremi trium -
merorum minimorum [u&. proportionis continue pro~
portionalium, babé: proportiont quam numerus qua-
dratss ad numerum quadratnm.Sed quadrata duars’
linearum longirudine eomm,enfural:iZ::z fant buisf
mod;.Exgo.quadrataduarum lineariclongitudine com:
menfurabilium habent proportsonem. quam.numerus:
quadratus ad quadrasum numerum. Maior paret ex.
corolbario-2.8.Minor patet ex.22.5; |
: Lemma. .
Demonfiratum eftin arithmeticis theoremate 26:8.fimi-
les planos numeros habere proportionem imter [¢ qua’
numerus quadratus ad numerum quadratum. Con-
uerfum nero theorema,numeros habentes proportio-
nem inter [¢ quam numesus quadyatws ad numerum:
quadratam efJe fimiles plapos , non: guidem-denion -
Jhratur in libris arithmeticis, fedsft a nobis in pra+
cedenti theoremate libri huins demonflratym. Vnda-
manifeftum eft numeros qui now funt fimiles plani; id
eft non habentes laerasnter fe proportionalia, won.
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babere etiam proportionem quam nwmerus quadratus
- ad numerum quadratum. Eam enim proportioné i in-
ser fe haberent, fequeretur fimal eos effe fimiles faper-
ficiales. cuins contrarium eft pofitum, eos inquam non
.¢ffe fimiles planos: Ergo numeri non.fimiles (uperficia-
les non habent intex fe proportionem eam quam qua~
.dratus numersis adquadratum numerum.
:Antequam attingamus theorema quod eft decinmo loco o
fitum in boc libro;illud omnino faciédum eft,ut ¢ipra-
ponamus illud quod uslgo proximum locum senet, G-
Aicet undecimum. Aliter enim fs fecerimus, :demonftra
tio illins theorematis quod decimo loco fersbi -diximus,
‘non procederet 4 priorisut patebit in explicatione il-
. dius.Ttdgue Campanus fieri opartere.reéle indicanit,
«dum fitum utrinfque theorematis.inuerserer.
Decimum Theorema.

'Si quatuor magnitudines fuerint proportionales,
prima uero {ecunde fuerit commenfurabilis,ter
tia quoque quartz commenfurabilis erit. Quod .
{1 prima fecadz fuerit incomme- .
{urabilis, tettia quoq; quarte in- .
commenfurabilis erit. =~ . o

‘ n
)

r .

'Sint quatuor m4gm'mdine: proportio-
‘pales 2. 4t «ad, daSith: © 1B
BaieS a, B,7, . #t e 4 R picyadd.oung; -
« commenfurabils magnitadini g,di- | i L
«co etiam vy effe commenfurabilem ma-
nituding 8.Cum entma fit commen- J

jﬁ‘mb_iﬁf-ﬁ,E@o p babe@z’t proportie-.

nem

)
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nemad & quam numerns ad numerum , per's buins.
Sedex fuppofitione eft ficur wad ¢.fic y ad A Ergo y
ad # babebit etiam proportionem quam numerus ad
numeram . Ergo.commenfurabulis: enit. magnituds 4
magnitudios Aper 6 huins. Rurfus fir « incommenfi=
rabilis magnitudini s, dico etiam vy effe-incommenfu~
rabilem.s.Cum enima fit incommenfurabile g,igitur«.
non babebit praportionem ad Cgaamnumeras ad nu-
mersm per7 bnins Eff autem ficut & ad 8,114 y ad 2.
Ergo nequey ad & proportionem habebit quam nume-
rusad nymerwm.Incommenfurabilis eft igitur. y ma-
gritudini s per 8 buius.Stitaque quatuor magnitudi-
nesgorcatera: -~ Corollarium.. . - -
Sifuerin quatnor linea proportionales , fuerintgue due :
priores,aut duz pofteriores inter f¢ cb’mgnﬁ;mZzle: por
tentid tantum,catera quoquc.dus erunt potentia tan-
sum comenfurabiles.hoc probaturper 22.6, ¢ per hoc -
theoremao.quo corollariostisur demonfiratot in fe-
quentibus theorematibus 28.29.¢ alis. . |
- Vndecimum Theosema:
Propofirz linc re@z(quam sl uocari diximus)
reperire duas lineas re@as incommenfurabiles,
hanc quidé longitudine tantum,illam nerd non
longitudine tantum,fed ctiam petentia incom-
menfurabilem, . .= o oo
Sit lineureftapropofita wrepe- '\ o . .. 288,

riendafunt dus linezincom- . '*‘”EBCZ‘},T—‘*
B

2 i

~
. N . . . p’o . g s\
wmenfurdbileslineadyaliaqui-. % el At ATV

6. @ 5
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dem longirudine tantimulia oo
\ . o e b . 20 . i R
Hero eti&m potentia mcomme eapiopre ™ t i

furabilis . Afferantur numeri  —gome—sd b
duo 8,y inter [erationem eamnon habentes qui yua-
dratus numerus ad-quadrasum numersmhoc eft, ne
fint 4lli numeri fimiles plans: fiazgue ficwe numeras g
" ad numerym yita quadratum linee wad quadratam
alterius linea qua fit 8. Quomodo sers id fiar,didici-
mus per lemma illud pofitnm in theoremaze 6 hwins ki
bri. Commenfarabile eft igitur quadravii linez «,qu1-
dratolinea Aper 6 huius libri. Et quia numeras £.ad
numerum .y non habet cam proportionem quam wunse
ras quadrarsis ad numerum quadratum:neque etiam
quadratumlinea « ad quadratilinea a habebit cam
proporsionem quam numerns quadrarus ad numeri
qHadratum Ergo linea acritincommenfurabilis longi
tudine tantum lineawper 9 husus libri.  Sic itag; re-
pertacftprior linca,nempe & incommenfurabilis longi
sudine tantum Bnea propofire yu eft«.  Rurfusve-
Jperiatur media proportiomalisinter anqua fit « per 13.
6.Eftitaque ficut linea « ad lincam ajita quadratii i
nes « ad quadratum lines « per fecundum vorollarium -
20.6. Sed lisida « ¢ft intommenfimabilis longitadine
lines A,urmodo conclufum eft.Ergo quadratum ctiam
linea w eritincommeniurabile qhadtato lineas,per fe-
cundam partem poftremi theorematis Nec te impediar
quodillud theorema 10 loquasur de magnitudimibus ..
comenfurabilibus ¢ incomenyurabilibus. Linex.enins
guando confyderantar earum igitudines, nt fine lon=

gitudine
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gitadine comenfurabiles aur |

z'ncomm?ﬁtmbiles linee,ma " g ‘3‘23 '
Zritudinis uoce comprehen-  Wehapopr " 1
duntur , ¢o* contra, fi con- Bee 16 e o

[yderantur st magnitndines , ut fine magnitudines
<commenfurabiles fiue incommenfurabiles, de longitu-
dinibus ipfaram linearum loqui intelligimus . neque
tum quicquar de porentia linea intelligimus Nam ma
gnitndo linea eft ipfa longitudo, cum linea nibil alind
JSit quam longitudo fine latitudine. De quadratis we-
70 nibil eft neceffe ita loqui,quia magnizudo ipfins que-
drati eft ipfum quadratum . potentia enim quadrati
non dicitur.Com ergo quadratsi lines o fitincommen-
Jurabile quadraro linea verit igitur per definitionem
linearum incommenfurabiliii linea o incomméfurabi-
lis potentia linex «. Ergo linee recle propofira uelutiu
gRam intho diximus, €7 ex qua menfuras caterarum
linearum accipi oportere dicebamus inter principia bu
ius libri,reperta eft linea alongitudine tantum incom-
menfurabilis.Eftitaque ea linea Anm fiuc rationalis,
longitudine tantum incommen(urabilis, fapple linee «
que primo €5 ex fuppofiione rationalis eft.Reperta eft
- stem linea « eidem linea w incommenfirabilis non lon~
Zitudine tantum , [¢d etiam potentia. que lineaper
definitionem linearnm incommenfurabilium lines ra~
tionali erit irrationalis. Nam in uniuerfium folet Encli~
des eas nocare éndyssid eftirrationales,que ¢ longi-
tudine ¢5* potentia fint incommenfurabiles linex pro-
pofira, ¢ ex fuppofisione ury id eft rarionali. Hoc ai~.
. . K .
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tem problema licet in theorema conuertere, quomodo
s—  diximus catera connertipoffe. N

Duodecimum Theorema.

Magnitudines quz eidem magnirudini funt com-
menfurabiles,inter {e quoq; funt coméfurabiles.

Viraque magnitudo a,8fit commenfurabilis magnitud;-
ni v.Dico magnirudines etiam «,8 effe inter
[¢commenfurabiles. Nam cam « fit commen [
[urabilis magnitudini y.igitur « ad y habe- F
bit proportionem quam numerns ad nsme- |
rum habear frofortfonqmqum.numerw AT
adnumerum «. Rurfus cum 8 fit commen-~ |
furabilis y, igitur y ad g habebst proportioné _
quam numerns ad numerum. habeat itaque {
guam numerss 3 ad numerumy. Sumantur * 7 P
minimi numeri continuati in proportionibus datis [é-
cundum 4.8.qui numerifints,
X,AHt qu s /it proportio nume-~ don 3o
vidad numerumseadéfitnu- ¢. %, ... 0. 0e

meri ¢ ad numerum x:quz ue- 0 -
70 proportio fit numer13 ad nu o n
merum w,eadé fit numeri x ad oA

numerii . Cumigitar fit fi- ,
cht aady,ita d adfiry nadsficus d ad x:efitag; ut w
ady,fic numerus s ad numeviix. 1t€cii iz ut y ad &,fic
zadwfir; ficut tadwita xadn. Ergo ficut y o, 8.
ad 8,itax ad n.fed modo probatis eft ficus erat
aad Yita b adx. Per aqud igitur proportioné
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Jcur w ad &, itanumerns 4 ad numeram a. Ergo per 6
huius libri, magnicudo w erit commenfurabilis magni-
sudini g.ergo magmtudmcs guz cidem /imt commen-
ﬁmdnles gocatera, - :

Dcamumtcrtxum Theorcma.

AR b
Si ex duabus magmtudlmbus hac quldem com-
menfurabilis fit tertiz magn1tudm1,1lla uero ei< .
dem mcommcnfurablhe,mcomeniurabllcs funt
illz duz magnitudines.

Sint due magmmdme: P S
7 .
porrs ) it terta magnitudo o

-

7 fitd; « commenﬁmzbdtk
3pfiyific etiam 8 incommenfurabilis eidem v. dico ma-
gritudinem  effé.incommenfurabilem ipfi 8. Nam fi«
effet commenfurabilis ipfi 8,cum fit « commenfurabulis
ipfry:ip[a quoque magmmdo & ¢ffet commenfurabilis

‘magnitudsni y,per 12.cuius pofitum eft contrarium.
- Decimumquartum Theorema.

Siduarum magnitudinum comenfurabi- |
lium altera fuerit incomenfurabilis ma
gnitudini aleeri cuipiam tettiz, rchqua |
quoque magn1tudoc1dcm tertiz inco- | "
menfurabilis erit.

Sint duze magmmdmes comméfurabiles «.A: 4l~ }
tera uero ipfarum,nempe « alterscuipid que
y fit,incommenfurabilis efto . dico rebiquam |

7uogue magnisudinems B ¢ffe incommen - “7 ¢
UK
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[urabilemipfi . Nam fi 8 effec commenfurabilis y,cum
eriam a fit commenfurabilts g:ipfa quoque magnitudo
x magnitudini v erit commenfurabils,per pracedens
theorema. Sed pofttum eft eas efJ incommen(urabi-
les:quod eft faltu impofSibile.Non ergo. erit commenfis
rabilis 8 ipfty. ergo incomméfurabilss. Siduarsm erg
- magnitudinum ¢o°c. Corollarium. .
Que funt commenfurabilia incomméfurabilibus, funt in-
- ser f¢ incommenfurabilia. Sint magnitudines,«,pin-

comméfurabiles:fit ¢5* ma- w

. gnithdoycomenfurabilisip~ ¢ "
Ji wifit ivem magnitudo A co- ~y )
menfurabilis ipfi 6. dico & T &

¢ffé inter [¢ incommenfurabi ,
les. Nam wyy funt commenfurabiles,ex thhﬂ' « off in-
commenfurabilis ipfi ¢.Ergo per bac theorema 1448

- funt incommenfurabiles. Sed 8.4 funs. commenfurabi-
les.exgo per hoc ipfum theorema,aut per 135y, funt in-
ter [¢ incommenfurabiles hoc anté corallario fepe uti-
tur Theon,ut in 23,27,38,¢9 alifs. |

Lemma. 7
Duabus datis rectis lineis inaqualibus inuenire id,quan-
o plus poteft maior  minor. - .,

&

Sint date duz inequales re(te «
B:CT* Y, quaram maior fit «C,
inueniédd eft quanto plus pof (-~ | |
Jitlinea o &,7u2m v. Defcri- o 8
batur fuper lined « 8 femicircu b4
s w a1 8,5 intra cum ufque
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ad ipfius [emicircali circunferentiam collocetur linsa
relta « A aqualis ipfiy per primam quarti,¢o comngd.
tur punta 2,8 kinea dulla, que fir 2 p.Coftar fane an-
gulumodp rectumeefJe per 3v.3.praterca lineam a8
poffe plus quam linea « 2,qus oft aquadie. ipf-y: taneo-
quc plus poffe quantum eft qradyarm linge. & B, per
47.1. Similiter qtiag; duabus datis.veélss;lines nrra-
que potens reperictnrhacratione.. Sint duedata re-

Ela « M AR inNeRienddq; proponstwr lines que utra-
- que pofSic.applicentur inter [¢ eafirw quo angulum re-
Gum conficiat,qui fit « & £,¢5 ducatur linea & punclo
win punclum g.conflas item lineam « £ ¢ffé eam quam
 quarvmus potenté quantiilleambe v u,48,per 475
. Decimumquintum Theorema.. ‘

Si quatuor rectx proportionales fuerint, pofsit au-
_tem prima lu%quamfccunda tanto quatumeeft
uadratum linez {ibi commenf urabi‘}is longitu
ine:tertia quoque poterit plufquam quarea an
to quantun eft quadratum linez fibi commen-
furabilis longitudine.Quod fiprima pofsit pluf-
" -quam fccunga quadraro linez fibi longitudine:
incommenfurabilis: tertia quoque poterit pluf-
quam quarta quadrato linez fibi incommenfu-
rabilis longitudine.. . .
Sint quatuor linex relle proportionales a,Cyy,a:ficut wad.
B.itayad A.pofie autem o plufguam 8 tanto qudtum:
et quadratum linea :pofiisg; x plufguam aquadrare.
linea3.Dicofs « fuerit commenfurabilis longitudine lir

P K"’f
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nee s, erit etiam y commenfurabilislon |
gitudme linee 3 fnautem « incommen |
furakilis longtmdme fueri lines s,erit .
Smiliter .y zmmmenﬁrabzl»‘ longitu- | . .1
dine linez$.Ex:e0 enim quod. eft ficus | -
#d 10y ud aserés eesam ur quadrarii | 1|
Alinee wad\gradrasum binke g,ita qua- Cepal
dratum linesyad :fuadramm hnee a -
- per22,6.> Sed ex fuppofirione 7u¢d!mw lmm ® gt~
bia funt quadrara lincarum &, 7uadmto uérolines y
aqucdm funt quadrata linearis 2,3 Efti igitur ficat pro-
' j)omo qtmdratomm earam linearum g, ad quadrari
- lineat:ita praporsio quadratorum duarmm linearum
N, ad 7uadr4mm linee a.  Per difiantai igitur pro-
fomonalzmtem ficut quadramm liness ad 7uadratu 1
binex 8ita 7uadrdtum lineal ad 7uddr4rum lines a. -
Efti tmque uelutivad g,ficg ad 2 per ﬁcundam parte
22.6.Der citrariam ergo proportionem,ficut £ ad «,ita
ANadt.Erat antem ex ﬁ:ppof tione ficut « ad S,T
itayada. Per equam igitur proportionem e
wteaditayad?.l taque per dectmam buins, l rhe |
« ¢ft commenfurabilss longitndine spfi <, erit quoque
commenfurabilis longntuine ipfi2. Si uero incommen-
ﬁlmbtlu fuerita ipft erit fimiluer mcommenﬁ;raézlu
yipfitErgof [t quatnor refte Proforttonalar @‘c.

Dcc:mumfcxtum Thcorcma. -'

siduz magmtudmcs commenfurabiles com pona-
tur,tom magmtudo compofita fingulis partibus
« commenfurabilis
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commenfurabilis.erit. Quod fi tota magnitudo
compofita alterutri parti commenfurabilis fue-
rit, illz duz quoque partes commenfurabiles
crunt. » . S :

Componantur duse magnitudines commenfurabiles « 8,
¢y. Dicototam

. o ¢ »
magmmdmem AN A
«yfingulis par . - B |

tibus o 8,8 y co :
menfurabslem effe. Cumenimag ¢9° Cy fint commé
[urabiles,metictur ipfas quaedam magnitudo comunis
ambaram menfura Metiatur igitur.fitg; A. Cam itaq;
Ametiatur « B: By MELIELAr qHoque sotam magnituds-
nem compofiram « y per communem coceptioné. Que-
cunque mdgm'tudo'mmtﬁr diias alias,metitur quoque-
compafitam ex illis.Sed eadem ametiebatur « 8,8 yex:
 [uppofirione Ergo & metitur « 8,8%,¢5 « v. Commenfu
rabilis eftitaque wy utriq; magnirndini « £,¢9* B v.Sit-
praterea wy tora compofita commenfurabilis alteriex
duabus « g,8 v:fieg; illa o g. Dico duasillas « 8,8 v effé-
commenfurabiles.Nam cum « y ¢9° « 8 fint commenfi
rabiles,metiatur ipfas communis guedam menfara: fit
antem illa magnitudo 2.Cum itag; A metiatur « & ¢g*
a 7,reliqu4m quoque magnimdinem B ymetietur ma-
gritudo aper illam communem conceptionem. Quic-
quid metitur toti, ¢o* detraltum metitur ¢o° reliqui.
fed eadem ameticbarur magnitudinem « g ex fuppofi-
tione.Ergo A metitur atranque « £,¢5* & v.Commen(u-
vabilesitaque funt u £,8 y.itag; amba partes theore-
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matisuere. .- Corollarinm. =~

Sitota magnitudo fuerit commenfurabilis alteri ex dua-
bus magnitudiniém totam mdgnimdz'nem componen=-
tibus,erit ctiam ¢ reliqua ex duabus comméfurabi-
dis N i tora magnizado ueluti « v oft commenfura-
bilts magnitudini g y.ergo perfecandam parcem huius
theorematis-16,magnitudines « 8,8 y funt commenyu-
vabiles. ergo per priovem partem eiufdem theorematis
magnitudo « y erit cimenfurabilis fingulis. « 8,8 v. Hoc
corollario utitur Theow in demonfirasione 18,¢o aliovié
theorematum. omifJum tamen eft Euclidi , quia facile

-sidebatur ut caterafere corollaria. >,
- Decimumfeptimum Theorema.

Si duz magnitudines incommenfurabiles compo-
nantur, ipfa quog; tota magnitudo fingulis par-_
tibus componentibus incommenfurabilis erit.
Quod i tota alteri parti incomméfurabilis fue-
rit,ille quoque Frimé‘e magnitudines inter fe in-
commenfurabiles erunt. | |

Componantur enim dus magnimdine: incommenfura~
biles « £,8y. Dico totd ma < B>
guitudinem « v, stricung; 8 -
magnitudinia B,8 y inco~
menfurabilem fore.Quod i negetnr incommenfurabi-
les effe y a, B,metictur ipfas qucdam magnitudo.me-
Raur itaque,ea qua fit o fi fieri poteft. Camigitur a
menaruy per e y w, x B, mericur fimiliter reliquima-

grithdinem B yfed per se eadé A merichatwr €. Ergo

= £,
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w B,By[funt commenfura- « - B < »°

It
&

Diles.Sed ex{uppofitionee- = - &
.*Zténcb’men{i:ffbis fers o
ergo ni poreft ut y e« B fint cimenfurabiles: funt itag;
incomenfarabiles. Eadem uia demonftrari poteft ma-
i gnimdiné: «y,y cffe incommenfurabiles. Ergoayfins
gulis magnitadinibous o 8,8 v eft incommenfurabulis.
Rurfus ay alteri magnitudini,nempe ipfi  C,fir incd
-menfurabilis. dicoetiam « 8,8y ¢ffe incommenfurabi-
Aes. Nam ficommé[urabiles fuerint,meticrser ipfas ma-
gnitndo quadam.mesiatur fitg; 8. Cam igitar ame-
Liathr « 8,6y, metietur qaoque totam magnitudinem
-y fedper te & metichatur « £: ergo Ametietur yu,a €.
_Comenfurabiles itag; fant y ,u 8. Sed ex fuppofitione
erant incommenfurabiles. illud antem fieri nullo modo
poffé certum eft,uc fimul fint ¢g* commenfurabiles ¢o*
incommenfurabiles . Nulla ergo magnitudo merietur
= 8,6 v.Ergoincommenfurabiles (unt « 8,8%. Eadem
quoque uia demonftrari poteftsllud idem,fi pofucrimus
magnitudinem ey €[fe incommenfurabilem ipfi 8 7. Er~
g0 [+ dna magnitudines incommen(furabiles ¢ c.

Cbroﬂaﬁum_ o !
St tota magnitudo fueric inchmenfurabilis alteri ex dna-
bus magnitudinibus toram magnirudinem companen-
tibus,erit eriam ¢ reliqus ex duabus incomméfura-

-+ bilis.Nam fi tora magnitudo ueluti « y ¢ft incommen(s
wabilis magnitadini g v.ergo per fecundam partem bu
ius theoremaris t7.magnitadines « £,8 1 Junt incom=
PRI :
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menfurabiles.ergo per priorem partem eiufdé theore-
matis magnitudo «y erit incommenfurabilis fingulis
« 8,8 f.hoc corollario utitur Theon in demonftratione
=3 theorematis, &g aliorum.

L Lemma.

S; fgr&lldbgmmmum applicetar [ecundum lineam re-
am,linedqueillatanto plus excedar Pdrallelogmm-
‘milatus ,quantum eft alieram lasus 1pfius parallelo-
grammi:illudparallelogrammi fic applicatum, eft 4-
-quale alteriparallelogrammo,quod fit.ex fechionibus
linea,qua facla funt per applicationem ipfins paralle-

logrammi fecundum lineam illam. . |

Hoe per [¢ manifeftum uiderifote{}, tamen quia reperitur

inter catera,demonfirationem eins afferemus.  Secii~
dumlineam reftam « Bap~ : s

plicesur parallelogrammum:.
w A, coins alteris latws fit a-
quale illi portioni linea re-
e qua excurrit extra pa- |
rallelogrammii. Dico parallelogrammis « n ef agnale
[uperficiei rectangule quafit ex v,y .quod per f¢ pa-

tet,ut modo diximus Nam quia quadratum eft 4 g,li-

nea ayeft aqualis linee  y: eftg; parallelogrammum

aid ?yod ¢ft fuperficies rec‘?«zhgﬂ[d « v,y £ Ergo fi pa

rallelogrammum applicetur ¢oc.

o > B

Decimumo&auum Theorema.

Si fuerint dne reG® lincz inzquales, & quartx

parti quadrati quod defcribitur a minore,zqua-
) le
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le Parallciogrammum applicetur {fecundum ma
iorem,ex qua raiore tantum excurrat extra la-
tus Parallc(}ogrammi, nantum eft aleerum latus
ipfius parallelogrami.Si prterea parallelogram
mum fui applicatione dinidatlinea illam in par
tes inter fe comenfurabiles longitudine:illa ma-
ior linea tanto plus poteft quam minor; quantd

eft quadratum linez ibi commenfurabilis lons
gitudine. Qudd fi maior plus pofsit quam mi-
-nor,tanto quantumeft quadratum line (ibi c6-
méfurabilis longitudine: & przterea quarte par
ti quadrati linez minoris xquale parallclogram
mum applicetur {fecundit maierem,ex qua ma-
jore tantum excurrat extra latus Paralle?ogra'm—
mi,quantum eft alterum latus Apfius. parallelo-
grammi, parallelogrammum {ui applicatione di
uidit maiorem in partes inter fe longitudine c5-
menfurabiles.

Sint duaretenequales ,€ 1,qna- ‘ |
rum mator fit B y.Quarte autem —r
parti quadrari linex minorss «, |
hoc eftipfi quadrato quod defcri-
bitur 4 dimidia linea w,2quale pa
rallelogrammum [ecundum lined
B yv.applicetur, quod relinguar ex R
linea gy partem excurrentem aqualem alteri lateri ip
Sus parallelogrami:fieg; illud parallelogrammii quod
fiazex 8 A, y:(hoc uero quemadmodi fiat,docer Cam
panus in fine demonftrationis 13.) fir quogue commen-
L j

(%
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ﬁlmbilis'longimdirie linea g aipft € 1 d
line ay.Dico linea gy plus poffe =
quam linea a,tanto quantam eff
qguadratum linee cuinfdifibiipfi
linee,dico g y,longitudine comen” -~ % I

furabilis. Secetur enimlinea gy -
in duas partes aquales in punco
s.ponatirque lincam « ¢ equalem effe linex areliqua:
ergolinea ay erit aqualis linee 82 Cumi; lineare-
£1a B y dinifa fit- in partes aquales in-punito in par-
1es antem inzqaales in punclo afuperficies reflangu-
la contenta ex g A0y cum quadraro linee v, aqualis
eft quadrato linea vy,per quintum thearema fecunds li-
b_ri.Irague fuperficies reﬂangula contenta ex E A Ay,
quater fumpta cit uadrato line </ item quarer fimr
proseft aqyalis quadrato linee «yquater fampro. Nam:
aqualia quz funt equaliter mulnplicara,fimsl equa-
liafunt. Sed ﬁpéyﬁciei reftangula contente ex g &,
#y quater fumpte equale eft quadraria linex u ex fup- -
pofitione Nam parallelogrammum ex ¢ 4,4 poficum:
eft aquale quartz parti quadrati lines «. (Madrdto_»,
uero linee Avquater fumpto aguale eft quadratum li=
nee A3.Nam linea 1% eft dupla ad lineam # +. quadra-
to autem line s y quater [umpto aqusle eft quadrarii
linea¢y. Similirer enim linea ¢y dupla.eft adlineam
sv.Ergo guadrasalinearit wh g funt aqualia qaadra-
t0lines ¢y.Quacircaquadratum hinee ¢ y mains ¢St
quam quadrasum line a tanto quantym eft quadra-
sumlinee 2 2.Ergomaiorlinea ¢ y plys poteft quam
T minor-
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- minor « quadrato linee 83 Nunc autem demonftran-
dum eftlineam ¢y effe longitudine commenfurabilem
yfﬁ lineq #5.Cum enim ex fuppofitione linea ¢ 4 fit lon
gitudine comméfurabilis gﬁ Ay :ergolineatotaCyerir
longitudine commenfuravilislinea & y,per fextum de-
eimum theorema huins libri. Arquilinea 4y eft equa-
lis linea ¢ 2.Exgo linea tora ¢y eft commen(iur abilis lon-
gitudinelineis €3y n. Componanturille duelinea ne
unam lineam efficiant Cum itaque lineatota gy fit co
“menfurabitis logitudine duabus lineis unins loco fum-
ptis €y a.Ergo line g 2,y & unius loco fumpt e funt cy
menfurabiles longitudine ipfi linex? aper fecundam
parté [extidecimi theoremasis huins libri. Quare erid
- vefidua linea s Acommenfurabilis longitudine erit tota
linea & r;per priorem partem einfdem [extidecimi theo-
rematis.hoc ipfum tamen probari poteftper corollariis
a nobis pofitum poft16.Ergo linea &y plus poteft quam:
lineis « guadrazo lines ftbi commenfurabilis longitudi-
ne. Rurfuslinea g.y plus pofiit quamlinea « tanto.
quantum eft guadrarum linea fibi longitudine commé
furabilis:quarta antem partiquadratilinee « aqual?
fecundum lineam 8 ¢ parallelogrammum applicerar,
quod relinquat ex linea 8 y portionem aqualem alteri:
ipfins laters: firg; [aperficies rectangula contéta ex g &,
4 ,demonftrandum eft lineas ¢ a,a.5¢fé inter [¢ longi-
tudine commenfurabiles.Manentibus conftrutionibus
e fuppofitionibus pracedentibus fimiliter demonftra-
bimus lineam ¢y plus pofJe linea wtanto quantum eft
quadratum linea g 0. Sed ex fuppofitione linea £y plus.
Lij
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poteft quim linea w,tanto quantum cft quadratum Ii-
ne [ibi commenfurabilis longitudine. Commenfurabi-
lis eft itaque longitudine linea gy lineay a. Ergo linea
compofita ex duabws 83,4 y eft commen[iur abilis longi-
tudine inea sper [ecundapartem [extidecimi theo-
rematis huins libri . Quocirca per 12 buius , fiue per
priovem partem [extidecimi theorematis,linea gy et
comenfarabilis longimdine linee compofite ex g 3,0y,
Sed tota linea compofira ex 82,y eft commenfurabilis
longitudine ipfi ay. nam 8 eft #qualss ex ance dictis
ipfiay.Ergolinea & yeft longitudine commenfarabilis
ipfi A y,per 12 huius. Quare €5 linea g 4 eft longitudi-
ne cqmmenﬁ‘rabilz: linex A T.per fecundam partem
.. fextidecimi theorematis. Ergo fi fuerint dus refteli- .
nee inequales ¢c.Quod demonfirandum erar.

Decimumnonum Theorema.

Si fuerinc duz rectz inzquales, quartz aute mpar-
ti quadrati lineg minoris zquale parallelogram-
mum fecundum lineam maiorem applicetur,ex
qua linea tantum excurrat extra latus parallelo-
grammi,quantum cft alterum latus eiufdem pa-
rallelogrammi: fi parallelogrammum preterea
fui applicatione diuidat lincam in partes inter fe
longitudine incommé{urabiles, maior illa linea
tanto plus poteft quim minor,quanti.eft ?ua‘,
dratum lincz fibi maiori incomenfurabilis lon-
gicudine.Quod fimaior linea tanto plus pofsit
quam minor,quantum eft quadratum linex in~

' - commen{urabilis
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commenfurabilis {ibi Jongitudine : & preterea
quartz parti quadratilinez minoris zqualc pa-
rallelogrammum applicetur fecundum maioré,
ex qua tantum excurrat extra latus parallelogra-
mi,quantum eft alterum latus ipfius, parallelo-
grammum {ui applicatione diuidit maiorem in

partes inter {e incommen{urabiles longitudinc.

Sint due recte inequales 8 v, e 3 ¢ s 5
- quari maior fit y: quarte an "~ —=
téparti quadrati minoris nem |
pe«,aquale parallelogrammi
- applicetur fecundum lineicy,
quodrelinquat ex linea ¢y par
tem excurrentem aqualem al- !
terslareri ipfius parallelogram
misfieg; illud parallelogrammum ex ¢ a4 y: incommen:
farabilis antem longitadine fit B 4ipft 5. Dico lineam:
Cypoffe plus quamlinea « tanto,quantam eft quadra-
tum linet incommenfisrabilis fibi longitudine Sint pri-
mum eadem conftructiones ¢o* ratiocinads uie, quz in
proximo theoremate. Similiter oftendemus lined gy
polJe plus quam linea atanto,quantum eft quadratum:
linee a2.Reftat ut demonfbremus lincam ¢ y effe incom:
menfurabilem longitudine ipfi 13. Cam ensm linea g &
fit incommenfurabilis longitudine linee ay ex fuppofs-
rione,incommenfurabilis etiam longitudine erit linea:
‘yipfilinea avy,per vy buins:[ed ay eft commenfurabi:
Lis ambabus lincis ¢z, 0y fimul compofitis, quia & veft
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wqualisipfi €2 Ergocyeftin- . 3 . o
- commenfurabilis ambabus g7, I
Ay fimul compofitis, per 14 ha-

ius.Ergoper fecundam partem

[eptimidecimi theorematis ha-
dus librilinea compofitaex ¢y, |
Ay fimul &9 anius locofam- |

ptis eftincomméfarabilis linea

2 A.Ergo per priorem parté eiufdé [eptimidecimi theo-
rematis linea By eftincommenfiurabilis langitudine ki
nex? d.Lincaiginr &y poteft plus quam lineaw tanto
?uanmm eft quadratum linea incommenfurabilis fibi
ongitudine. Rurfus linea 8y pofSit plus limea « tanto
quantum eft quadratum linee incommenfurabilis fibi
longitudine : quarta antem parti quadrati linea « 2~
quale parallelogrammum applicetur feciidum lineam
8 y.quod relinguat excurrentems portionem lines £
aqualem alteriipfiuslateriifitg; illud parallelogram-
mum ex lineis g A,0y. Demonftrandum nobis eft illud
lineam g M effe incommenﬁ;mbilem longimdine linee
Ay.Maneant enim exdems conflrultiones ¢g* ratioci-
nandi uie:fimiliter esiam oftendemus lineam 8y poffe
lus quam linea « quadrate binea g A Primim ex [up-
pofitionelinea gy poteft plufquam linea « tanto quan-
sum eft guadratam linex [16i incommenfurabilis lon-
gitudine.Ergo linea gy eris incommenfurabilis longi-
sudine linex g 2. Teaque linea compofitaex ¢34 v ¢o*
uniws loco fumpea erit incommenfurabilis longitpdine
linea g a.per fecundam partem [eptimidecims theore-
matis.

4
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“matis libri huins . Quare 2 e
per primam parté' auﬂe tbeo- I aEaranae
.remans,binea gy evitincommé |
» ﬁtrabzh; longitadine i linez com. .-
pofiteex ¢L,ay. Sed lineacs .
l’of mexbz,dwﬂtammﬁb AT R
rabilis longitndinelineg aysed -~ - L -
‘qwia. 82 eftaquahsipfiay ex o
-anteprobatis. lm?ue Lnea £ v eﬁ mcommenﬁgmégbg
longirudine ipfi Ay per 1.4 buius Ergo per fecundi par-
tem eiufddem feptimidevimi thearematis linea 8 a eft in-
~commenfarabilis Iongzmdmelmm at 7 Q_dmoérem

fi fuermt dua. rec‘?mnxqude: m S

[}

v o Lemmad, oo 0

Cl(mﬁt demonﬁramm lineas iangzwdme rammcnﬁ;m-
tles ommino _potcntm qﬂaqummmmﬁmbzles effe.es
uero qua Pmmm ﬁmr commenﬁmhles non omnine
longitudine quoque commenfurabiles ¢ffe.fed effe poffé
e iongzmdmewmmenﬁ;rabz[ef o mcammenﬁ;rab:
1es,vonflatfi lmexpropoﬁm (quam ¢urbs) wocars dixi-
mus,candemque vationalé drecentioribus )linea i
darm fuerit commenﬁ#mbz]ts longitudine,illam uocari
debere rationalem,¢o commmﬁ:rabdem non longity-
dine folum,fed etiam potentia. Nam linee longirudine
commenﬁ;raézlcs,ommno potentia qroque commenyi-

rabiles funt.Quod i propofite linee,quam rationalem . -

uocam,guxdam fuerit linea commcnﬁlmézlts jzotemz‘
frqmdem ¢ longitudine eriam comenfarabilis ipfi fue
m, aomlnmr illa rationalis, ¢ commenﬁrabzlts ipf

o )
E RV
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longitudine ¢* potétia.Si uero ipfs linex propofica, qua:
rationalem wocant,linea qaéedc_tm potentia commenfu
rabilis, longitadine eidem fuerit incommenfurabilis :
uocabitur ¢o illa rationalis , porentia tantum com-
menﬁ;rabtli}. ERNEE TS T PR

Ul dus noces atsxhs agnier qua funt in exemplari im-
prefo,non funt in uetnflo:¢g quod fequitur,continua-
ta [erie [Cribitur,addita particula yop hocmodo, fumols
 yop,fic itaque dicemus* Rationales enim wocar Encli-
- des (ist eft in principijshuins libri) dllas lineas qua fune
linex propofire quam iuld uocat.fine longitudine ¢
potentia commenfurabiles.fine potentia: tantum: Sune
tamen ¢o* aliz linet recte longitudine quidem incom
menfurabiles lines propofite, id eft r3 jnry, fiue dicasra
tonali,potentia tavtum.cidem sommenfurabiles , cog;”.
Hocamur rationales ¢ comenfurabslesinter fe ea ra-
tione qua funt rationales fed ¢o ille eadem poffunt ef-
Jecimenfurabiles inter ¢ fine longitudine, ¢o ideo po-
tentia quoque.fune porentiatantum. Ex quidé fi fuerine
inter [¢ commenfurabiles longitudine, uocabuntur ¢
ipfarationales longitudine commenfurabiles,ut tamen
Jimul intelligatur porentia guogue cimenfurabules eff.
Quod ff porentia tantum inser ¢ fuerint commenfura-
biles,uocabuntur ¢o- ipfe rationales potentia tantum
commenfurabsles. - Corollarium.

. Quod antenrlines duefine plures rationales ¢o° commé-
[arabileslongitudine ipfi ravionali fint inter fe commé
Jurabileslongitudine,hinc viftas Nam cum: fint ratio-
'n.{les;@" longitudine commenﬁlmhlé:?ﬁ primo ra~

' i rationali,




LIBER X. = 4
ttonali,ex atitem magmmdmer que funt uni & eidem
commenfurabiles fint inter f¢ commenfurabiles , per 12
buius.Ergo linex rationales ipfi primo rationals longi-
tudine commenfurabiles,fans inter ﬁ quoque commen

[furabiles longitudine. Sed quanti ad eas attinet, que
jimt rationales pomma tantum commenfurabiles ipfi
Przma rationali.fieri omnino neceffe eft ut ille quoque
inter [¢ fint potentia ﬁtltem comenfarabiles. Cum enim
quadrata eavwm finerationalia,erunt comrﬂenﬁ;raéz-
fia quadrato bines propofira que dicirur primo ratio-
nalis.ltaque per 12 huins 1pfa quoque inter fe erume ¢3
menfarabilia,Evpo linex.cqrum funt inter [o potermd
Jalrem commmfurahle: Sed nibil werar eafdéeffe pre-
terealongitudine inver f¢ commenﬁcmhk:. Siz enim It
nea « vationalis, fitg; linea - ‘
eidem linea wrationali poren r——)‘-
tia tantum commen[ilmhlpf, _
hoceftlongitudine incommenfurabilis eid? fit prarerves
alalinea ylines g Iongzmdme commenfurabalis (hoc
enim effe poffe conftat ex principijs huius bbri)per 14
buins, lineay q/lmcommenﬁtrabtlz; longrmdme I[Jf 1 k-
nea wifed quadratum lines a eft commenﬁ:rab:le qua-
dratolinee g e / ippofirione: quadratum item linca y
eft commenfurabile eidem quadrato linea g,per fuppo-
Jitionem.Ergo per 12 huins,quadratum linea v eft com
menfurabile quadrato linee. Ergo lineayerse per de-
fimtionem rationalis,potentia tantwm commenfurabi-
I ipfilinea w.ficnt ¢o* ipfalinea . Dantur ergo duc
rasionales porentia tantum commenﬁtmbzle: ipfi ra-
M §

—
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tionali,inter [¢ uero longitudine commenfirabiles. Hic
obiter repetendi efJe puto,quad anrea diximus in diffs-
nitione linearii rationalinm, Campanii, catero(q; de-
inceps ab eo latinos geometras inuexiffe illas woces fine
terminas,ut quafdam lineas wocarent rationales poren
tia tantum,quafdd uer longitndine ¢ potentia,qui-
bws nunquam Euclidem ufum ej]é'-.rq?efig:.b¢ enim uo
ces longitudinf ¢7' porentianungua referuntur ad ra-
tionalitatem.ant irvationalitatem.fod [empet ad' com-
menfurabilitatem;aut incommenfuyabilitarem linea-
rum.Que peruerfiones folene-verum per [¢ dsfficilium
etiam diffinltatem ¢ okfourizatem augereJtaquete
monitum iterum argueitlram. welimur-principlorum
id eft fimplicinm terminorum fimplicem uim diligenter-
intelligas ¢ retineas,neque quicquam. externum ad-
mifcendum exiftimes: B
VigcﬁmumTﬁeorémaQ

-

BRI

Superficies rectangula contenta-exlineis rectis ra-
tionalibus longitudine commenfurabilibus fe-
cundum unum-aliquem modum ex antedictis,
rationalis cft. |

Nam ex lineis « 8,8 y rationa-
Py .1 - s B . .2
libus longitudine comméf~ '
rabilibus fecundum uni ali
“quem modum ex antedillis: S
ar e * » [
citineatur [uperficies reffa- - .

. ’ . al
gulaqua fite vodico fuperficiem ey effe rationalé, De-
feribasur enim alinean & quadratum a d:vasionale eft
| | ‘ itaque
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itague quadratum illad « pex definitione. Cunque fir
commenfurabilis longitudine linea « 8 line g y,2qua-
lisg; it linea « & linea & a,commenfurabilis iraque lon-
gitudineerit linea 8 alinea py. Eft auté ficur linea ¢
ad lineam € y,ita quadratum 4« ad [uperficié reftan-

© gulam « yper primam fexti. Sed modo conclufum eft li
" meam B 4 effe commenfurabilem lines g v.Ergo per de-
cimam huins libri quadratum Aweft commenfurabile
[aperficieiretangula ay.Sed quadratum ax eft ratsa-
nale:itaque per definitionem fuperficies a y erit etid ra~
tionalis.Ergo fuperficies reclangula cotenta ¢ocatera.
Sed ¢o* aliaquadam defcripsione placeridem dems-
 frare. Prior ensm demonftratio quadratam minoris li
vex cﬁfcripﬁt,nunc mutato cafu demonfbrationis qua-
dratum maioris defcribamus.Sit fwpetficies rectangu-

bagycontentaex lineisrae » 4 . B
tionalibus inequalibus lom- | '
gitudine inter [¢ commenfu- | t

rabilibus « goevy: fitduema- |

#or ey .Defcribatur ex linea : |

! .
- ayquadrarwm Ay, dicoparallelogrammum vy € ratio-
nale effe.Nam linea u  eft commenfurabilis longitudi-
ne linea «  ex fuppofitione: (ed linea a weft aqualis li-
nee wy.Ergo linea aaeft commenfurabilis longitud;-
ne linea w g:(ed quam proportionem babet anad « g,
eandem haber quadratum vy ad parallelogrammum
< B, per primam [exti.Ergo per 10 [uim' libri commen-
furabile eftquadratum & y parallelogrimo v 8. Qua-
dratum antem Ay rationale effe conflas,quia eft qua-
M iy
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dratumlinee rationalis,nempe «v.1taque per defimi-
tionem, parallelogrammum etiam v Cerit vationale.
Preterca cum demonflrationes ille uideantur loqus de
o parallelogrammo quod fit ex duabus lineis,quarum
altera fit ea propofira quam primo loco rationalem di-~
cimus, unde diximus menfuras caterarii linearum ad
illam compardataram capioporrere, 4lter4 uero fit eidé
primo rationali commenfurabilis longitudine,que eft
prima [pecies linearumrarionalium longitudine com-
menfurabilium, aliwm cafum afferendum puto de al-

. rera /}acz'e;lmedmm mquam rationalium Iongimdine
Commenfurabilinm;ur demonftremus generalem husns
‘theoremat meritatem sneq; fraftran eo pofitum illud

extitiffe fecundum unum aliquesm modum ex ansedi-
{His. Sit-itaque linea pri- | .t
mo rationalis « g: fitetiam [ '
parallelogrammum y 4 con
tentum ex lineis yoedl ra- —

tionalibus ideft inea pri-
mo rationali « 8 commen(i :
rabilibus longitudine. Sint tamenille duz linea v 1
duerfe ¢ inaqsales linex primo vationali « ¢. Dico
parallelogrammis y 4 effé rationale. Defcribatnr qua-

dratum lines « £,fi13; A2 Primum conftar lineasyo A

effé inter [¢ commenfurabiles longitudine per 12 busus.

Nam pofitum eSt arrdque effé longitudine commenfi=
rabilem ipfi w ¢.Sed s aeft 2qualis ez « 2. Ergo linea
yseritcommenfurabilis longitudine lines 3. Sed qué-

admodum fe habet lineayad linea+ L ita fe habet pa-

| rallelogrammuns

@ ps

% — [4
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- vallelogrammum y 2 ad quadratii a3,per prima fexti.
Ergo per decimam husus parallelogrammum + & erit
commenfurabile quadrato 3. Sed quadratum a2 eft
~ commenfurabile guadrato linea « ¢,quia linea « a pofi-
ta eft cimenfurabilis longitudine inea « ,quz eft pri-
mo rationalis. Ergo per 12 buius, parallelogrammiy 4
eft commenfurabile quadrato linee « . Sed quadrati
line « g eft rationale per definitionem. Ergo per defini
tionem quoque figurarum rationglium parallelogram
mum y & ertt etiam rationale. Naunc reftat alins ca-
[#s rersiz [peciei,linearum inquam rationalium longi-
sudine commenfurabilinm,que funt ipfi quidem lineg
primo rationali « g commen (urabiles potentia tantum,
#taque rationales tamen. inter [¢ nerclongitudine com
menfurabiles fint ipfe Imezy o smanear itaque cadé
conftructio qua in proximo cafu modo lines ;v 4 fine
rationales potentia tantum commenfarabiles ipfi « g:
inter ¢ werd fint longitudine etiam commenfarabiles.
Dico fic quoque parallelogrammunty & effé rationale.
Primo probabitur.ficut modo ditam eft parallelogra-
mum y A ¢ffe comméfurabile quadrato 4 1:fed quadra-
tamlines « 8 eft commenfrabile quadrato & 3. Ergo
per 12 huius parallelogrammum y aeris commenfura~
bile quadratolines « 8.f¢d quadratit linee « & eftra-
tionale. Ergo per definitionem parallelogrammum 4
erit etiam rationale Hunc autem ca/z}'m notandum ti-
bi memineris.Quum enim uentum erit ad 26 theore-~
ma,ad illus theorematis demonfirationem ¢o* intelli-
gentiam illum tibi ufui foreintelliges.
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Vigefimumprimum Theorema.

Sirationale fecundum lincam rationalem applice
tur,habebit alterum latus lineam rationalem &
commen{urabilem longitudine linez, cui ratio-
nale parallelogrammum applicatur. -

¥

Hoc theorema eft ueluti ardepogm , 4
fmccdemi;. Rationaleenim pa- [
vallelogrammam « 5 applicetur |
Jecundum lineam « g rationale — e
#no aligno modo ex antedilis,
fiue firilla primo rationalis.fine alia ipfi primo ratio~
nali commenfisrabilis,idg; longitudine ¢ potentia,uel
potentia tatum.his enim tribus modss dicitar linea ra-
tionalis. Dico lineam 8 v e[Jé rationalem ¢ longitnd;-
ne commenfurabilem ipfi linex « B. Deferibatur enim
quadratum linea = 8 quod fit « 4. Rattonale eft igitur
qhadratume afed ¢5 parallelogrammam «y eft ra-
tionale per pofitionem. Ergo per definitionem vationa-
liii qua in fe conuertitur.fiue per 12 hwius, commenfh-
rabile oft quadratum « # parallelogrammo oy Eft an-
tem ficut quadratam « A ad parallelogrammii « v,ira
linea 4 ¢ ad lineam ¢ y,per primam [exti.Itag; per de-
cimam baius,linea A erit commenfurabilis linee gy.
fedlineacaeft equalis linew £ x, commenfurabilis eft

~ ergolinca o p,linex & y.Rationalis antem eftlinea u g,

* Rationalis ergo erit ¢ linea g y,¢5 commenfurabilis
longitudine lines a £.Ergo firationale fecundum lined
rationalem ¢oc. . Lemma. . :

Lineg
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Linea potens [uperficiem irratio- R '
nalem , eft irrasionalis. Pofosr a 5
enim linea o fuperficiem irra-

s tionalem, hoc eft quadratum quod ab « defcribitur,a-
quale efto arex irrationali. dico lineam « effé irratio-
nalem. Nam fi linea « effet rationalis,rationale 71407’:«:
effet quadrasum abilladefcripeum: (ficenim eft pofisi
inter definitianes) fed ex pofivioneeftirrationale, irva
tionalis eft ergo linea a.quod demonfirandum evas.

Hicinferitur quoddam fcholium , quod lemmatis in-
[feriptionem habet, fedillud nihil alind eft quam demi-
Strasio guadam [equentis theorematis.

Vigefimumfecundum Theorema.

Superficies reétangula contenta duabus lineis re-
¢is rationalibus potétia tantum comenfurabi-
libus,irrationaliseft. Linea autem quz illam fu
perficiem poteft, irrationalis & ipfa eft: uocetur
uerd medialis.

Superficies enim rectigulany .

" comprebendatui- a duabus o 8 3

lineis rationalibas potentia

tantum comméfurabilibus,
guz fint « 8,87. Dico [4-
perficiem illam effe irrasio-
nalem,¢o lineam que illam poteft,irrationalem etiam
effe:uocetnr antem medialis, Defcribatir enim d linea
w & gHadratum.e A. rationale et itag; quadratum s,
Er quoniam incomméfurabilis eft longitudine linean g

*
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linexpy (nam ex fuppofi-
tione funt ill e inter fepoten &~ 3 X
tia tantum commenfurabi-
les)equalisg; eft linea w8, - |
linee 6 A.incommenfurabi- —— L
lis longitudine ergo evith- ... . . .
nea A ¢ linex Cy.Eff autem ficut linea £ ¢ adlinei gy, .
ita quadratum o« 2 adparallelogrammuns u y, per pri-
mam [exss.incommenfurabile. eft ergo quadratum o 4
parallelogrammo o y per fecundi partem decimi theo-
rematis huins hibri.Sed quadrativ £ « eft rationale : ir-
rationale eft ergaparallelogrammum 'y, Quare ez li -
nea queillud parallelogrammii avy,hoc eft ea %me qua-
dratum ipfs parallelogrammo aquale deferibit, irra-
tionalis erit per lemma poftremum Nocetur antem me-
dialis es ratione,quia quadratum quod ab ea defcribi-
tur,aquale eft parallelogrammo quod comprehenditur
d linews u ¢, 8y, itaque media ip[a proportionalster in-
terciditinter illas lineasa €, yper v7.6.quod demon-
Srrandum erar. Hac antem uion de qua Zoclibra agi-
tur,fimpliciter uten dicitur:illa wero cuins innentionem
tradidit lib.6.theoremate 13.dicitur uiow dréreyor. Ne-.
que omniis uim dvinoyor eff potens faperficiem trratio-
nalé,fed ea tantum qua eft medsa proportionalis inter
duas lineas potentia tantum commenfurabiles. Campa
nus in propofitione apud ekm 19 addidst, dchr:irgw
perficies medialis : quod tamé non eft ita intelligends,
us ommis fuperficies medialis ontineatwr ex dnabus li-
neis rationalbus potentia tantum comméfurabilibus.
B , hoc
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bhoc enimvefellicur perfequétiarheoremata 26.¢9 29,
ubi (uperficies medsalis citiners dicicur ex duabus me-
dialshus potentia cansam. commenfurabilibus. 1taque
. fuperficies omnis veSagula duabusrechs rqtiom’zliZm
potentia tantum commenfurabilibus.comprebéfa, me-
dialis dicitur,fed nopiecontierfo, nt omnis medsalis [u-
perficies rectangula fit comprabenfa duabus vectis ra-
-tionalibus potentiatantim Z;o'rr’zm?ﬁ:fdﬁi[z‘bt&éﬁmih
"o medialis comprehenfa duabus medialibus potentia
tantum commenfurabilibus . [éd ramen in uniserfum
Japerficies quam poteft linea medalis eft ¢ ipfa.me-
dialis. ~ Lemma. =
Sifint dus linea refFa,erit ficut prior ad fecunda,ita qua-
dratum quod 4 priori deferibisur,ad parallelogram-
mum quod comprebendstur duabas illis vechis. Hor
Lemmanibil aliud affers quam quod theorema primis
librifexti. Sint dise rete xn.Dico ficut eft linea s
ad lineam « u,ita quadrcm'i | T |
lineegvad parallelogram~ ¢ . ¢ .
mum comprebenfum ex 2+, 1 R
. Deferibatur enim qua- r
dratilinea3,fitg; AL T
compleatur parallelogram- - e
mum n2.Camigitur linea A« fit 2qualislinea < 3:fie as
tem ficut linea Avad Lineam «v,ita quadratam Ay ad
parallelogrammumgu per1.6.Ergo ficnt linearsy adli-
neamn;ita quadratnm ag ad parallelogrammum 3 x.
Eff autem quadrarum a L, quadratum lines3,paral-
lebogrammnm uerogn. id quod comprebendieur dud-
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bus lineisu g, n Eff ergo ficut lineas 3 ad lineam «a, its
Zuadmmm line 2 ad parallelogrammum compre-
enflum lineis duabue t s x. Et econnerfo ficur paralle-
. logrammis comprehenfiim duabss liness ns;83 ad q¥a-
dratumlineetialineanad lineames -~
Vigefimumtertium Theorémz,

Quadrati linez medialis applicati fecundum fines
rationalem, alterum latus eft linea rationalis &
incommenfurabilis longitudine linez fecidum:
quam a pplicatur.. S
Sit linea medialis o, rationalts
uero fit v 8:¢o* quadrato li- 2 N
nes « parallelogrammiire~ |
- &kangulum equale ¢ A appli-
cetur fecundum lineam ¢ v, K
cuins alteris larws fit v A.Di- |
co lineam y & effé rationalem,
ICa longimdine incommenfu *
rabilemlinee ¢y. Camenim gy
inea o fit medialis,poteft pa- .
ralletogrammum contentum ex lincisrasionalibus pa-
tentia tantum commenfurabilibus pofSit itague paral
lelogfam_mum reftangulumafed ex fuppofitione po-
tefteriam parallelogrummum g 4. aqualeeftigitur pa-
rallelogrammum g & parallelogrammo.Sed ¢o* am-
ba parallelogramma funt aqualium angulorum, quia .
Junt reclangula. Aequalium nerd ¢o* aquiangulorsm
parallelogrammori latera qua funt circa aquales an~

gulos
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gulos reciprocam intex [¢ proportionem habent per14
ﬁxti.]zro[ortionaliterergo erit ficut linea ¢y ad linei
snitalinea<adlineam  #. Eftigitur ficur quadratii
linet .y ad quadratum lineaswita quadrasum lincs
vlad quadratum lineay aper 22 fexti. fed quadrari

. linee Sy eft comméfurabile quadrato linea v: eft enem
- utraque linea rationalis.comméfurabile ergo erit etid
'pacjmmm linee 3 quadmto lineay A.per 1o huins.
fed quadratum linea i eft rasionale.ergo fimiliter ra-
tionale erit quadrarum linee y a.linea ergo yAerit ra
tionalis Erqueniam linea 2 eft longitudine incommen
~ farabilu linee «x. nam ille funt potentia tantum inter
[ comenfurabiles.Sicut antem linea «2 ad lined v, ita:
sadMeum linee st ad parallélbgrammum ex amba-
Zm lineis « ,un contentum per lemma proximum. in-
commenfurabile eft ergo quadratum linee « parallelo
grammo ex lineis « Luw per fecundam partem decimi
theorematis huins libri. Sed quadrato. lines < qua-
dratum lineay 2 eft commenfirabile: modo enim pro-
barumeft utraque lineam effé rationalem.Ergo per 13
buins,quadratum lineay aeft incommenfurabile pa-
rallelogramma ex lineis «3n. Sed parallelogrammam.
exlineisya,y B eft 2quale parallelogrammo ex lineis
v2auut modo probasum eft. Ergo quadratum linee y &
eftincommenfurabile parallelogramo ex lineis y 4,y .
hac uerd parsbrenins concluditur per corollarik ano-
bis pofitis pofb 14 theorema.Sed ficut [¢ habet quadrasic
binexy aadparallelogrammum ex lineis v,y 6, itafé
babet linea Ay ad lineams ¢ 8 por lemma proximum::
| N i

»
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«incommenfurabilis longitndine eft itaque linea a v li-
nee yh.Rationalis eft ergo lineay a ¢o longitudine in-
:commer}z’/&méilk linex v g.quod demonftrandum erat.

Hoc theorema eft aitispodar proxime pracedentis. Ve
werd fieri pofSit quod requirit hoc theorema,feilicet ap-
plicari quadratam linex medials fecundum limeamra
sionalem, reperiends oft sertia linea proportionals fi-
<t docet 11.féxtiita tamen ut linea rationalss fir pri-
ma,fecunda fit linea medialis qua poreft quadratum
applicandwm.Nam [uperficies qua fit ex prima. g5 ter
tia eft aqnalis quadraro mediz per 17 fexti.

Vigefimumquartum Theorema.

Linca reta mediali comméfurabilis, eft ip quo-

. .que medialis. .

Sit lineamedialw u,fis4; linea il

commenfurabilis 8 fiuelongis
tudine ¢5 potentia,fine poren —
tia tatum,ut relte addidis Ca- -, 5 -3

panus,eo in uesufto exempla-
vi graco legitar.dico lineam £
¢ffe medsalé.Exponatur kinea
rationalisy &,¢o° quadrato li- o
‘net « £quale Pdmllelogrdmmum reﬂangulum appli-
cetnr fecundum lineam A,/z}é,- pamllelogrammii T4
einfque alterum larws fit liney « 2. Rationalis itag; ere
lineas,¢5* incommenfurabilis longitudine linex v,
per proximum theorema. Rurfus quadrato linee 8
xquale fecundum lineam & applicernr parallelogra-

'  mum

V4
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mum reflangulum v 3,cuins alterum latus fir 43. Cum

»

- z;gimrcommenﬁtralrilkﬁtlinea wlinex g,comméfara-

bile quoque erit quadratum linea a,quadrato lines ¢.
[ed-quadrarolines « aquale eftvy,quadrato autem li-
nex 8 aquale eft y :commenfurabile eft ergo parallelo-
grammumsy parallelogrammo y L.Ef autem ficut pa-
mllelogrammum yead parallelogmmmum y&,ita li=
neas A adlineam g per primam ﬁxti.camnamﬁ{mbi-
lis eftergo longitudine linea « alinex ag per 10 buins..
Sed linea 2 eft rationalis ¢ incommen(urabulis longi-
tudine lineay aRationalis eftergo linea a2 ¢g incom-
menfurabilis longitadine linex Ay per 13 huins. Ergo li
newy A,AL funt rationales potentia tantum commenfi

' tabiles.Sed linea qua poteft parallelogrammum refti-

gulum comprahenfum rationalibus fatmtia tantum.
comenfurabilibus,medialis eft per 22 huins.Igitur me-
dialiseft qua parallelogmmmum ex ya,a¢ poteft.ld:

~ #eroporeft linea gyergo linea ¢ medialis eff.

Corollarium. :

Vnde manifeftum eft fuperficiem comméfurabilem faper<

ficiei mediali,medialem efJe. Nam lines que poffunt ta
les fuperficies,funt potentia commenfurabiles, quarum :
hinearum altera,qua fcilscet poreft fuperficiem media-
lem,medialis eff, quare ¢ reliqua medialis erit per-
hoctheorema 24. Sane quemadmodum diximus de
lineis rationalibus,ita dicendi ef in lineis medialibus, .
nempe lineam medsali commenfurabilem effe esidime-
dalem,lineam inquam que fir comméfurabilis media-
li fie fit longitudine €5 potentiaq commenfurabilis,fine

N
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o’
;

potentia tantum.in uniuerfum enim uerum eft kineas .

longitudine commenfurabiles,effe quoque potentia ci.

menfurabiles.Quod filines mediali fuerit alia commeé
farabilis potentia, fiquidem ¢o* longitudine comenfn-
rabilis fuerit,dicuntur ille linee mediales longitudine
¢ potentia commenfurabiles.fi uero potentia tantum
fuerint inter [¢ commenfarabiles,dicuntur mediales po
tentiatantum commenfurabiles. Sunt autem ¢o* alie

line rete longitudine quidem incimenfurabiles me-

diali,porentia tantum eidem commenfurabiles,be sero
dicuntur ¢o* ipfe mediales, e0 quia commenfurabiles
fant potétialinex mediali, ¢7 earatione qua funt me-
diales,funt inter [¢ potétia comméfurabiles, fed ¢o in~
ter [¢ ipfa comparara,poffunt eff fiue longitndine ¢
ideo etiam potentia commenfurabiles, fiune posétia tan~
 tam.Et quidem fi longitqdine,dicﬂmr o ipfx media-
les longitudine commenfurabiles,ut confequenter insel
ligatur potentia quoque commenfurabiles effe. %{d fe
potentiatantum fint inter fe commenfurabiles,nibilo-
minus tamen g ipfe dicuntur mediales potentia tan-

tum commenfurabiles.Hoc loco addis exemplar grdc‘fl',' _

guod autem linea mediales fint comenfarabiles,ita de~
monftrari poteft.Quonid mediales mediali cuida fant
commenfurabiles:qua uerd fant eidem commenfurabi-
lia,inter ¢ quoque fant comméfurabilia. Ergo media-
les [ant inter fe commenfurabiles.boc totum ni eft Ex-
clidss, neque ullens omnino geometra.nam qaum dici~.
tur,qioniam mediales medials cuidam funt commen-
ﬁ;miile;, petitur principium. Precerea falfum cft fim-
‘ ' pliciter

- . ——]
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v pliciter lineas mediales effe commenfurabiles, quod pa-

tebit ex theoremate 35 huins libri,ubi propofitum eft re-

perire lineas duas potentia incommenfurabiles cificien

» tes compofitum ex quadratis ipfari mediale, ¢ id pa-
rallelogrammum quodfitex eifdé mediale,ipfum etia
incommenfurabile compofito ex quadratis illarum.Ci
ergo reperiamtur duo medialia incomenfurabilia, cer-
tum eft lineas qua illa poffant cffé mediales potentiain-
commenfurabiles,quas nece[fe eft effe esiam longituds~

ne incommenﬁdraZiles.

Vigefimumquintum Theorema.

Parallelogrammum reGangulum contenti ex li-
neis medialibus longitudine commenf{urabili -
bus mediale eft. |

Ex lineis enim medialibus Iongimdine comméfurabilibns
o 8,8y contineatur paralle- , 5 Y
logrammum reftagulii «ry,
dico illud parallelogramum
elJe medsale.Deferibatur e-
nimex linea o g quadratum — < |
wd: mediale et ergo quadratumillud 0. Er quonia
linea « g eSt longitudine coméfurabilis linex ¢y,aqua-
lsque eft linea a B linex B #, commenfurabilis eft ergo
longitudine linea g a,linex gv.fed quemadmodum f¢
baf:t lineaa padlineam g v,ita quadratum A wadpa
rallelogrammum « y per primam fexti.Ergo per deci~
mum theorema huins libri quadratum ax eft commen
Sarabile parallelogrammo « v.f¢d guadrasii A « eft me-

) o
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posentia tantum.in uniuerfam enim uerum eft kneas "
longitudine commenfurabiles,effe quoque potentia co-
menfurabiles.Quod fi linex mediali fuerit alia commé
Jurabilispotentia, fiquidem ¢o* longitudine cimenfw-
rabilis fuerit,dicuntur ille linex mediales longitudine
¢ potentia commenfurabiles.fi uero potentia tantum
fuerintinter [¢ commenfurabiles,dicuntur mediales po
tentiatantum commenfurabiles. Sunt antem ¢o* alie
linea re(iz longitudine quidem incomenfurabiles me-
diali,porentia tantum eidem commenfurabiles,bx nero
dicuntur ¢o ipfe medsiales, eo quia commenﬁ;mlzile:
funt potétialines mediali, ¢z earatione qua funt me-
dialesfunt inter [¢ potétia comméfurabiles, fed ¢g*in~
ter ¢ ip[a comparatapoffunt effé fine longitndine ¢7
ideo etiam potentia commenfurabiles, fine potétia tan-
tum.Et quidem fi longitudine, dicktar 5 ipfe media-
les longitudine commenfurabiles,ut confequenter intel
ligatur porentia quoque commenfurabiles effe. %I’o‘ dff
potentiatantum fint inter [¢ commenfurabiles,nihilo-
minus tamen ¢5° ip[& dicuntur mediales potentia tan-
tum commenfurabiles.Hoc loco addit exemplar graci
quod antem linee medsales fint comenfurabiles,ita de~
monftrari poteft.Quonid mediales mediali cuida funt
commenfurabiles:qus uerd fant cidem commenfurabi-.
lia inter [¢ quoque fant comméfrabilia. Ergo media-
les [ant inter f¢ commenfurabiles.boc totum no eft En~
clidis, neque ullsus omnino geometra.nam qaum dici-.
tur,quoniam mediales medials cuidam funt commen-.
ﬁra?ile:, petitar principium. Praterea falfum eft fim-
' ' ' Plz’cimf
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pliciter lineas mediales effé commenfurabikes, quod pa-
tebit ex theoremate 35 huins libri,ubi propofitum eft ve-
perire lineas duas potentia incommenfurabiles cificien
zes compofitum ex quadratisipfari mediale,¢o id pa-
rallelogrammum quod fitex eifdé mea"mle,ipﬂm etia
incommenfurabile compofito ex quadratis illarum.Cs
ergo reperiantur duo medialia incomenfurabilia, cer-

tum eft lineas que illa poffunt eJe mediales potentia in-

 commenfurabiles,quas necefJe eft effé esiam longitudi-
ne incommen/urabiles.

Vigefimumquintum Theorema.

Parallclbgrammum rc&an.?ulum contenti ex li-
i

neis medialibus longitudine commenf{urabili -

bus mediale eft.

Ex lineis enim medialibus longimdine commfﬁcrabiliéw

«B,8 ycontineatur paralle- , Y
logrammum retigulii « y,
dico illud parallelogramuns
effe mediale.Defcribatur e- .
nim ex linea « g quadratum a
wd: mediale et ergo quadratumillud 0. Er quonia
linea « g5t longitudine coméfirabilis inee ¢v,2qua-
lsgueeftlinea « Blinex B a, commenfurabilis eft ergo
’Ionfitudine linea g alinex gv.fed quemadmodum f¢
habvet linea A p ad lineam 8 y,ita quadratum & wad pa
rallelogrammum uy per primam fexti.Ergo per deci~
mum theorema huins libri quadratum A x eft commen
Sarabile parallelogrammo u v.fed guadratis 4 « eft me-
o
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diale quia defcribitur & linea mediali.Ergo per corol-
Larinm proximi theorematis parallelogrammii wy erit
etiam mediale.quod demonftrandum erat.

Vigcﬁmumfextum Theorema.

Parallelogrammum rectangulum comprehenfum
duabus lineis medialibus potentia tantum com-
menfurabilibus,uel rationale eft,uel mediale.

" Propofira linea quat fit medials, alia reperitur potétia tan
 tum commenfurabilis cidem per 11 busus.ficut de ratio-
nalibus shidem dictum eft.Ex duabus itaque mediali-
bus potentia tantum comenfurabilibus u 8,8 y.paralle
logrammum reftangulum compre-
hendatur quod fit «v.Dicoillud pa
rallelogrammam effe aut rationale » sl s
aut mediale.Defcribacur enim qua- |
dratalincari « 8,8y qu fint « 4,
B s,mediale eft ergo urriique per 22
huius. Proponatur linea rationalis P
ngfecundic quam applicetur equa-
le quadrato wa parallelogrammum

rectangulum xo,cuins alterii latws 2 )

Jirz. (hoc anté quomodo fiar dix;-
mus in theoromate 23.) parallelo- - |

grammo uerd ay equale fecundum
lineam 8 u,equalemlinea ¢n appli- |

cetur parallelogrammum reftangn
lum ux,cuius alteriilatus fitox.(ut * Fov

“ausemidfias,fuméda eft quarta li-

2 t

x N
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‘mea proportionalisad lineas § u,x 6,8y per 12 fexti,que
quarta fit  x:ergo per 16 fexti parallelogrammam ex
0 1,0 xerit 2quale parallelogrammo ex lineis « 8, £.)
praterea quadrato B aquale fimiliter fecundum lined
x v applicetur parallelogrammum vectangulum y A,cu-
ins alterum latus fit x a.1n eadem ergorecta linea funt
linex2 0,0 x,x A.(Nam illa parallelogramma fic appls-
cata fecidum lineas 2,0 u;x s funt reftangula,¢o an-
gl 0 mx b i equales dwobus reckis,quia fant ipfi re-
h.ltaque linea 20,0 xfant in eadem linea refta per 14
primi.idem dices de angulis ¢ xo,A xv. )Cum igitur me-
diale fit utriique quadratum PENY parallelogramma
illis equalia 0,0 A fimiliter medialia eruns.llla antem
applicantur [ecundum lineam yationalé,nempe ¢ x: ra-
tionalis eftergo utraque linealo,xn ¢g* incommen(u-
rabilis Iongimdine linea ¢ per23 buins. Sed quia li-
nes « B,4 v pofit funt potentia commen|urabiles:ergo
7uadr4mm u A eft commenfurabile quadrato g.fimi-

sterigisur illis aqualia parallelogramma « 0,0 A €runs
inter fe commenfurabilia.Sed ficut (¢ habet parallelo-
grammum b adparallelogrammum 1 », ita f¢ habe: li
nea b,ad lineam x A per primum féxti. Ergo per deci-
mum huins linea 39 erit commenfurabilis longitndine
lineax a.Lines ergo L 6,x A funt rationales, longitudine
inter (¢ commenfurabiles. inter fe dico longtmfne com
méfurabiles. Nam ipfi linea { u propter quam funt ra-
tionales,funt longitudine incommenfrabiles,ut modo
probatum eL.Ergo parallelogrammum contentum ex
illis lineis L 0,0 A eft rationale per 20 huins.¢s* quoniam
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linea g aeft aqualis linea g a,linea T e
nerol B aqualisline g y:eftigitur '
ficnt linea g Aad lineam gyitali- » B
nea «€adlined p2.5¢d ficut linea |
A8 adlineam g y,ita quadratii 4 «.
adparallelogrammum «y per pri-
mum [exti.ficut autem linea apad. -
lineam g 1ta Pamllelogrammum
«yadquadratii ¢« Eft sgitur ficue
quadratic « 4 ad parallelogrammic
«y, ita parallelogramii « y ad qua-
dratii g.quadraso anté « 4 2qua-
lecft ParaZelogmmmiZ vl. paralle- |
logrammo anutéay aquale eft em |
parallelogramé ux.quadrato wero
8 equale eftparallelogramic n.Eftigitur ficut paral-
lelogramiin e ad paraélrogré'mii w, itd [mrallelogri—
mit ux ad parallelogramic s A Eft ergo per primi fexti
ficutlinead ad linea o x,italinea 0.x adlinesx r. Ergo
parallelogrammii contentum ex lineis L 0,0 eft equale
quadrato lines § x per 17 fexti.fed parallelogrimis ex
lineis 34,1 A eft rationale, ut modo probati eft,rationa- -
le eft ergo quadratié linex § x. ergo linea dx eris ratio-
nalis.Et quidé fi ipfa lineainqua o x fuerit longitudine
comenfarabilis linea 0 u,id eft linea Inipfi 2quals, ra-
tionale tisc erit parallelogrimii 0 v per 20 huins.Quod
Ji fuerit longitudine incomenfurabilis ipfi linea tx, tunc
linea4 u,0 x funt rationales potentia tantis cimenfura~
biles:ficigitur parallelogrammii o1 erit mediale. Erga
. P‘I‘dlj

Iy
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parallelogrammii 4 v erit uel mediale uel rationale: f¢d
parallelogrammia 41 eft 2quale parallelogrammoa y
Ergo parallelogrammum « y erit aur mediale ant ra-

, tionale. Quomodo autem reperiantur linea meduales
potentia tantum commenfurabiles rationale paralle-
logrammum continentes, item alia mediale continen-
tes, docebunt theoremata 28.¢9° 29.

Vigefimum{eptimum Theorema.

Mediale non eft maius quam -mediale fuperficie.
rationali. Co

Nam fifieri poteft mediale « g fis

[

maius quam mediale « vy [4- ' G
perficie rationali qaafit 28,

€7 proponassrlinearationa- |

lis 3, ¢ riediali « g aquale = )
fecundum lineam «Q applice- % B

. tur parallelogrammum 0, cu.
ius alterum latus fie« 0. ipfian
temmediali wy aqualeiséan- |

[erawur parallelogrammii 2, . :
Reliquum ergo. Careliquoxs *
aquale eft.fed per pofisionem g AcfErationale,ergo ra-
tionale essam erit x 8.Cum igitur mediale fir usrunque
«B,uy,fitg; aCaqualespfizofis etidny aqualeipfizs,
mediale eft ergo atrunque etiam 8,0 . € fecundum li
neam rationalé st applicatur.rationalis eft ergo wiraq;
linea s «sng* incommenfurabilis longitudyne linea « 2
per 23 buins Et quoniam rationale eft 4 ¢,ipfi 7; aqua-
kex¢: rationale etiamexic x 0, ¢ fecundum lineam ra-
O Jj
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tionalem 2 uel ei ¢7ualem N

applicatur:rationalis eft erigo 7 f
linea u 0,¢5* commenfurabi-

lis longitudine line n x per 21

huins fed linea wx ¥t wqualis © »

linet «g:ergolinca b eft ra- 3} I—

tionalis, ¢ comenfurabilss Io-
gitudine linee 2 .fed ¢5* linea
s wrationalis eft ¢ incommen
[wrabilis longitudine lines 2.
Ergo linea w eritincommen- & *
Jurabilislongitudine linex n 8 per 14 bhuine. Eff anté fi~
cutlineasnad lineamn o, ita quadrati lines « vad pa-
rallelogrammum ex «wx 4 per lemma fuprapoficii poft
theorema 22.Incommenfurabile eft ergo quadratum li
net wu parallelogramo exlincis wunt per 10 buins.fed
quadrato linex sx commenfurabilia funt quadrata li- -
mearis s wu0.ambo enim funt rationalia, ut modo pro-
batum eft.Ergo quadrata linearam «xx bfunt incom=
menfurabilia parallelogrammo ex lineis « w,u 0 per 14
huius.parallelogrammo uero ex lineis su;n9 commen-
Jurabile eft id quodfit bis ex lineis «u,n 0 (habent enim
proportionem ficut numerns ad numerum, nempe ficur
unitas ad binarii, ant ficut binarins ad quaternarii:
itaque per 6 huins funt comméfurabilia)Ergo per ean-
dem 14 huins,id quod fit bis ex lineis «u,u 0 eft incommé-
furabile quadrasis linearuminn 0.hoc bremins conclu~
diear per corollarium 14 theoremaris Sed quadrara li-
nearum wund ¢o* id quod fit bis ex lineis « n,u 0 funt
equalia
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aqualia quadrato totius lines v per 4.fecundi.Ergo
quadratum lines « o eft incommenfurabile quadyais li
nearum s w,ud per 17 buins.[ed quadrata linearum o,

+ nbfuntrationalia:ergo guadraramlinee o eftirratio-
nale.irrationalis eftergo linea «0.Sed modo demiftra-
tih eft ed effe rationalé,quod fieri nullo modo poteft. non
igitur mediale maius eft mediali fuperficic rationals.

Vigefimumodtauim Theorema.

Mediales lineas inuenire potcntia tantum comen-
furabiles rationale comprehendentes.

Proponantur dus rationales line potentia tantum com-
menfurabiles a,¢: 4

. maturq; media pro-
portionalis inter eas
linea y.fug; ficutli- —_— —
nea wadlinea ¢, ita :
lineay ad lineam a per 13 fexti.Ci igitur line .8 fin
rationales potentia tantum commenfurabiles,paralle-
logrammum comprebenfum ex lineis «,8,hoc eft qua-
dratum linex y (nam quadratii linez y cft equale pa-
rallelogramo ex lineis «,8 per 17 fexti)eft mediale:me-
dialis eft ergo lineay.Et quoniam eft ficut linea « ad li-
nea B, ita lineay adlineam . erit ficut quadratum li-
nex « ad quadratum line pita quadratam linee y ad
7u4dr4tum lineen [er 22.6.fed quadrata Linearum «,
¢ funt commenfuravilia,quia lines «,8 pofir funt ra-
tionales potétia tanti commen/icrabilc:. ergo €9° qu4-
drata linearum v,4 funt etiam commenfurabilia per.

2PN a
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whuinsergoey li-
“neay,A fint etid po-
. tentia commenfurd- - ..

biles per diffimizioné, -~ — ———s
Effauté linea yme- = . . SR
dialis.Medialis ergo eft etiam lineaaper 2 4 huins.Er-
golineay,afunt mediales porensia tantum commenfis
rabiles.Dico praterea eas continere parallelogrammis
rationale.Cum enim fit ficat linea  ad lineam ¢, ita li~
nea yad lineam a.permatata ergo proportione erit fi~ -
cut linea wad lincam yjitalinea ¢ ad lineam 4.fed ficut
-eftlineaw adlineam y,ita lineay ad lineam g.ergofi-
cut lineayadlinei g,italinea & adlineam a.ergo pa-
rallelogrammum ex lincisy,# eft 2quale quadraro k-
nea Bifed quadratum linea g eft rationale,quialinea g
pofitacf rationalis.Rationale eft ergo parallelogram-
mum ex lineis y,a.reperta [ant ergo mediales potentia
- tantum comme'rﬁmbjles rationale continemes,quod
faciendameras. o -
Vigefimumnonum Theorema.

YN &

Mediales lincas inuenire potentia tantum comen-
{urabiles mediale comPrchendcntcs.
-Proponimr tres rationa-

lespotentia tantam co- ~ ; —
-menfurabiles a,Cyy - 3 B
-maturg; inter lineas ¢,  — ¥ )
Cmedia proportionalis : =

Aper13.6.fiarg; ficutli-




nea B ad lineam v,ita linea Aadlined « per 12.6. Cum
igitur line w,B fint rationales potentia tantum cbmen
furabiles,ergo parallelogrammum ex «,8,hoc eft qud-

+ dratam linea 4 cft mediale, medialis eft ergo linea 2.Ez
-cum linea: B,y fint posentiatantum commenfurabiles,
fitg; ficut 8 ady,ita a ad.ergo A fant potentia tantis
commenfurabiles. fed linea A eft medialis.ergolineas,
erit eviam medialis.ergo linea A fant mediales poten-
-tia tantum commenfurabiles. Dico praterea eas conti-
nere mediale.Cum enim fit ficut linea £ ad lined vita
Aad:permutatim exgo ficwt B ad 4, itay ad . fed ficur
Bad a,itanad« per couerfam fiue contrariam propor
tionem,qac probatur per corollarium quarti theore-

. matis 'lini quintileaque ficut A ad w,itayad s.itaque
parallelogrammum ex v,y eft 2quale parallelogram-
mo ex Ay per16.6.5ed parallelogrammii ex « y per 22
huins mediale eft, ergo mediale quoque erit parallelo-
grammum ex As.Reperte fint ergo mediales poten~
tia tantum commenfurabiles mediale comprehenden-
tes,quod demonflrandum erat. '

Lemma.

Rqam're dwos numeros quadmto: bniufmodi,ut nume-
rus quiefficitnr ex ipford additione fir etia quadratus.
Proponatur duo numeri « £,6y fimiles fuperficiales,qui
quomodo reperid-
tur,diCtum eft in o~ S W | —» 8 e
theoremate 9. fine
antem ambo pares uel ambo impares, fis etiam mator
« 8.t quiafine dnumero pari par auferatur,fiue ab
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. émpari impar re- |

Jiduns eftpar, pers f S WU SRS R
24 ¢ 26.9.Dem- .

-ptoitaque €y de « Crefiduns wy par erit. Secetur nume- o
76 «yin duas partes equales in pancto a,numernus er
go productus ex multiplicatione numerorii o ¢,y cuns
numero quadrato produclo ex multiplicatione y 4 in
[eipfum,eft aquals quadrato producto ex multiplica-
tione B A in [eipfam , per-ea qua demiftrar Campansus

propofirione 16.libri 9.quam demonfirationem fumpfir
ex 6 theoremate libri fecundi.Eft auté numerus pro-
ductus ex multiplicatione 8,8 v.quadratus,per 1.9.
Reperti funt ergo duo numeri quadrati,népe alter pro-
dultus ex « 6,8 y,alter ansem ex multiplicatione y a in
fespfum , qui compofiri per. additioné effsciunt numeriv
quadratum, nempe productum ex mulriplicatione £ 4
infepfam. . Corollarium. |

Ex hoc manifeftum etid sllud eft vepertos effe duos nume-

ros quadrasos,nempe alterum productum ex multipli-
catrone p Ainfeipfam,item alterum ex multiplicatio=
ne y & in [eipfum tales , ut numerus quo excedit alter
alterum,ille inquam numerus qui producitur éx mul-
tiplicatione « 8,8 y: fit etiam quadratns quando ui-
delicet numeri « g, 8 y fuerint fimiles [uperficiales.
Quod i ni fuerint fimiles faperficiales,reperti funt duo
quadrati,népe alter produétus ex radice g 4, ¢o* alter
produltus ex radice y &, quorum exceffus,id eft nume-
rus quomaior excedit minoremuidelicet produltus ex
«C,pynoneft quadratus.

Lemma.
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. Lemma.
Reperire duos quadratos numeros huiufmod; ut compofi-
tus ex ipforum additione ne fir quadratus.
Sit numersus productus ex multiplicatione numerorum

A\ ]

S i Es ¢

w 7.8 v, ut diximus in proximo lemmate,quadratus:
[itg; numerns y « par, dinidatu'rque rdem numerus y «
in duas partes aquales in punclo 2. Manifeftum eft nu-
merum quadratum qui fit ex multiplicatione « £,C,
cum quadrato radicis y Aequalem effé quadrato ra-
dicu B A,perecaquea dita funt in proximo lémate. an-
feratur anitas ex Ay, qua unitas fit A.Ergo quadra-
tws produitus ex multiplicatione « 8,8y, ci quadrato
radscis y«,minor eft quadraro radicis £ a. Dicoitaque
numerii compofitié ex quadrato producto per multipli~
cationé 6,8 v,¢o" quadrato vadicis y«,non effé qua-
dratit.Quod fi dicas effe quadratis,fimul oportes i efé
maioré aut xqualé aut minoré quadrato radicis ¢+.Pri
mit non poteft eo maior effe.Modo enim probatii eft nn

meri produti ex «C,8, una cit quadrato radicis s,
¢[Jé minorem quadrato radicis ¢ a:fedinter quadratis
vadicis A ¢ quadratum radicis ¢, nullus medins
qguadrasus interuenit.Nam radix g # excedit radicem
Bs,fola unitate qua unitas in numeros diuidi nullo mo
do poteft. Aut fi numerns produltus ex u¢,8 y,una i
quadrato radicisy effer maior quadrato radicis B+,

P j
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oporteret eundem numerum productum ex « ¢,8y una

cum quadrato radicis ys.effe aqualé quadrato radicis”

5 A, cuins modo probatii eft citrarium Sit ergo, fiqurdé
illnd fieri poffe dicis,numerus productus ex « 8,6 v.una
cum quadrato radicss y« aqualis quadrato radics g+,
Jitg; numerus wwduplus ad unitaré av,ideft binarius.

Cum igitur totus numerss « y totins numersy A fit du-

plus ex fappofirione,¢g numerns ax firduplus ad uni-
taté As: ergo refiduns numerss yu ad refsduis numeris
<y duplus erit per s.s.fine per 7.7.¢5 w.einfdé7.Ergo
in duas partes equales dinifus eft numerus wy,in pun~
&Fov. Numerus itag; productus ex s £,y #nd ci qud-
dratoradicis y«eft equalis quadraso radicis « p.fed per
pofitionem tuam numerns produltus ex « 8,5y 4nd ci
quadratoyeft aqualis eidé quadrato radicis ¢ « Er-
Zo numerns productus exn 8,8y unacii quadrasora-
dicis y veft equalis numero producto ex « 8,6y #ndci
quadrato radicis ys,quia quanni ¢o eidé funt aqua~
lia, inser f¢ quoq; funt aqualia. fed fi ab aqualibus 2-
qualiademas,qua remanét funt ¢9uali4. Ergo nume-
rus produltus ex u 8,8y, eft aqualis numere produto
ex « 8,8 v-Ergo per v7.uel 18.7.numerus u b eft aqualis
numero u g minor maiori,quod eft impofsibsle. Non igi
tur erit numerys productus ex « 8,8y i quadrato ra
dicis yv,2qualis quadrato radicis €. Dico fimiliter ek~
dem numerum produlti ex « 8,8 y #nd cum. quadra-
10 radicis y« non effé minorem quadrato radicis B+.S
enim fieri pofJe dicas,evit ergo aqualis cuipiam ntmero
quadrato minori quam eft quadratus radicis £+fie

er gﬂ
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ergo numerus ille productus ex « 6,8y, 4nd cam qua-
drato radicis y« aqualis quadrato radicis 3, fuma-
:érque numerus § « duplus ad numernm 23. efficitur
o Jimilizer ue numerus 4 y fit duplus ad numerié 2 y,ita us
etiam 4 y fecetur in partes duas £quales in puncoy:
ideoque fimul numerus produttus ex 4 8,8y cam quas
drato radicis y erit #qualis quadratoradicis p 2.

L! 2 xxr 3 : ;8" U
o f § Ac( p : E '

Sed per pofirioné tud numerns productus ex « B, B ¥
Undcum quadrato radicis ys erat aquali qHadrato
radicis p2. efficicur ergo ut numerus produttus ex « 8,
Byuna cum quadrato radicis v« [it equalis numero
Producto ex 46,8 y,und cum quadraro radicis y2,q40d
¢ft impofSibile.Nam fi e[fet equalis,cum quadratus ra-
scis yfit minor quadrato radicis f«,oporteret numeris
productumex s ¢,¢yeffe masorénumero produtto ex
« 8,8 Yritaque fimul neceffé effer numeram o ¢ effe ma-
sorem numero « C,cum tamen ﬁt eo minor,Non erit ers
Zonumerns produtus ex « 6,6y cum quadrato radi-
cis y« aquals numero minori quam fit quadratus ra-
dicis ¢+.Sed demonftratum eft neque effe pofé cidem
aqualem,neq; maiorem:igitur numerss ex « ,C y and
ct quadraro radicis ys,compofitus quadratus effé nul-
lo modo poreft. R ‘ o
Trigefimum Theorema.
Reperise duas rationales potentia tantii cominen-
o P il
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furabiles huiufmodi;ut maior ex illis pofsit Pluf-
quam minor quadrato linez fibi commenfura-
bilis longitudine. /

Efto propofita linea rationalss
« C,¢5* dpuo numeri quadra
ti y A, A, buinfmods,ut ex-
ceffus illoric v« ne fir qua-
dratus numerus per corol-  *
larium prioris lemmazis ex ‘ -
duobus modo ditis:defcribatarque [uper linea u g, fc-
micirculus « 2 6,fiatq; ficut numerns y A ad numerum
yvitaquadratam linea « g ad quadratum alterins li-
nex qua fit «Q per lemma pofitum poft 6.theorema hu=
ius libri, ¢ ducatur lineay g.Cum igitur fit ficut qua-
dratum lines « & ad quadratum lines «2,ita numerus
¥ wadnumetum v, ergo commenfurabile eft quadra>
tum linee « ¢, ad quadratum lines «  per 6 huins.[ed
quadratam linex « 8 eft rationale. ergo etiam ratio=
nale erit guadratum line2 w2.Rationalis eft ergo linea
«2.Camq; numerns Ay,ad numerum y proportionem
non habeat quam quadratus numerus ad quadratsm
numerum per 24.8.4 deflructione confequentis:neque
Similiter quadratum linea « ¢ ad quadratum linea «3
proportionem habebit quam quadratus numerus ad
quadratum numernm.Ergo linea u 8 erit incommen=
furabilis longitudine linea w 3,per o hauius.ergo linea
o B,a 3, funt rasionales potentia tantum commenfura-
biles.Cumque fit ficus numeusy & ad numerum ys,ita
quadrasum lines « 8, ad quadratii linea n ¢ per suer-

S ,ﬁm
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fam exgo porportionem qua dicitur aiaspsdn Adys,de-
monftraturque percorollarinin 19 "t})eorematis libris,
ficut numerus y & ad numerum As.ita quadratum li<

neeap ad quadramm lines g Lqui eft excefJus qua- '

dratilines c,/u])ra_quadmmm linea a2 per lemma
pofitum poft 1.4 huius libri. fed numerns y 2 ad nume-
T4m A« habet proportionem quam namerus quadra-
tus adnumeram quadratum.Ergo quadratum linee

'« B ad quadratum linea ¢t proportionem: habet'quam.

quadratus numerns ad numerum quadrasum.ergo li-

nea ¢ eft commenfurabils longitudine linex ¢, pery .
buius.Eft autem quadratum linet « ¢ aquale duobus -
guadratis linearum 2,2 €. Ergo linea « 8 plus poteft -

quam linea u? 7u4dr4to linee ¢ 3 fibi commenfurabi-

bis longitudme.keperm fant ergo dnz rationales poten -

tia tantum comenfurabiles husufmodi ¢o°c. guod de-
monftrandumerat. =~ Lemma. '

Reperire duas rationales potentia tantum commenfura-
biles buiwfmodi,ut maior plus pofsi 7u2m minor qud~
drato linee fibi incommenfurabilis-longitadine.
Proponatur linea rationa- |
Iis « ¢, ¢ numert quadrati -

duo e a, talesut compofi -
tus ex 1pfis nempe y A,neffit -
quadratus per alteyiilem~ * . &P

ma pofitum poft 29.theore- > T
ma buins libri - deferibaturque fiiper linea u ¢ femicir-
enlus c,ﬁczté; frcut numerus Ay ad numerum vy jita
guadrasum lincea£,ad quadratum linez «3: duca-

:‘1’
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turque linea a puntto 2 in
punltum ¢ qua fis {_B,fcél '
_admodis in pracedeti theo-
remate.fimiliter hic demon

Srrabimuslineas « C,xdseffe
_rationales potentiatantam 7.
commenfurabiles. Et cum fit ficut numerns Ay ad nu=
.merumys, ita quadratum linee « ¢ ad quadratum li-
nexal.Per enerfamergo proportionem quemadmodis
numerus Ay ad nameram Avita quadrati linee « 8
ad quadratum linea 2 6, ut diximus in pracedéti theo-
remate.[ed numerus v A ad numerum As proportioné
non hapet quam quadratus numerns ad quadratum
numernm per corollarium illatum a deftruthione confe
quentis 2.4 lib.8. Neque ergo quadratum linee « p ad
quadratum linea 82 proportionem habet quam qua-
dratus numerns ad quadratum numerum. Ergo per 9
huins linea u ¢ erit incommenfarabilis longitudine li- -
nee ¢.Poteft antem lineaa plus quam linea a2 qua~
dratolineaty fibr mcommenfurabilis longitudine Er-

o linet u B2 funt dus rationales potentia tatum ci-
menfurabiles, ¢ poteft linea « g plus quam linea a3
quadrato linea 3 g fibi sncommenfurabilis longitudine.

. Lemma.

Sifint dus lines refle habentes inter f¢ aliquam propor-
tionemerit ut linea recta ad lineam retam,ita paral-
lelogrammum contenttm ex ambabus ad quadratum
linex minoris ex illis duabus Hoc lemma m'Zil amplins
affert guam primum theorema libri fexti, itaque non

reperitur
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reperitur in quibufdam exemplaribus. |
Sint duce recte linee w €,0yin aliqua proportione. Di-
co ficut linea « ¢ ad lineam ¢ y,uta effe parallelogram-

« mumexwé,Cyad quadrari
¢ v. Deferibatur emim qua-
dratit linee ¢y, quod fir ¢4
vy, compleaturg; parallelo-
grammum o 2. manifeftum  * N >
eftficut linea « ¢ ad lineam ¢yita parallelogrammis
-wadparallelogrammum uel quadratum ¢« per pre-
mam fexti.Eft autem parallelogrammum « A contentis
-ex lineis « 6,6 y.eft entm aqualys linea ¢ y linea ¢ A. pa-
rallelogrammum autem ¢« eft quadratum linez ¢y.
‘Ergo ficut linea « 8 adlineam ¢ v,ita parallelogram-
mum ex «C,Cy ad quadratum linee ¢y. quod demon-
Srrandum erat.

Trigcﬁmumprimum Theorema.

4 8

Reperire duas lineas mediales potentia tantum ca-
menfurabiles rationalem {uperficiem continen-
tes,tales inquam, ut maior rpoﬂit plufqua minor
quadrato lineg fibi comenfurabilis longitudine,

Proponantur duerationales
potentia tantum commen
Jurabiles «,C,tales ut ma-
ior « pofSit plus quam mi-
nor ¢ quadrato linex fibi commenfurabulis longitudi-
ne per 30 theorema ,/ité,- faralle[ogrammo X u, B
aquale quadratum lines y(quodfit vepertalineame-

DIPINT »
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dia proportionalinempe |
lineay inter w,p,ut tra-
ditur libro fexto) . Eft au-
tem mediale parallelogri —
mik exa, o per 22 huins libri.ergo fimiliter mediale erir
quadratii linee . linea exgoy erit medialis. Quadra-
to antéline & aquale fit parallelogrammii ex y,, re-
perta tertia proportionali,népe linea 4, ad duas limeas
1,8, 4t traditsr libro 6. Eff antem quadratum lines g
rationale.eft ergo ¢g° pamllelogrammnm ex y,d\ ratio-
nale.Er quonid ficut lineaw ad lineam gita eft paral-
Aelogrammam ex .8 ad quadratum linea g per lem-
‘ma modo pofitam.Sed pamllelogmmmo ex u,B,aquale
eft quadratum linea y.quadraro anté linea ¢ equale oft
parallelogrammum ex lineis y,n,ut modo. probati. eft.
- Eft ergofrcut linean ad lincam g.,ita quadratum linee
~ yadparallelogrammum ex y,a.Sed ficut eft quadratic

®

b

LIRS

—

[ 3

lineey ad paml[elogrammqm ex y, it lineay adli-

-neam Aper lemma pofitum ante 23 buius libri. Ergo fi-
-eutlinea « adlineam g, italineay ad lined £.Sed linea
weft pofira commenfurabilis potentia tantum linee 8.
Ergo etiam lineayeft commenfurabilis potentia tantii
linea A per10 huius.Sed linea y eft medialy,ergo etiam:
linea aerit medsalis per 24 huius. Et quoniam eft ficue
linea e adlineam g, italineay ad lineam 4. linedque «
poreftplufquam linea g quadrato linea [ibi commen-
Jurabilis longtrudine per fuppofitionem.Ergo-étiam li-

neay poterst plufauam linea aquadrato linea fibi ca-

wéfurabilis longitudine per 15 uius Reperta funt er-

go
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.
go duz mediales potentia tantum commenfurabiles 4,
A,rationalem fuperficiem continentes,poteftque linea
plufguam linea a quadraro linec fibi commenfurabilis

o longitudine.Similuer etiam reperwri poffunt duse me-
diales potentia tantum commenfurabiles rationale con
tinentes tales ut maior pofSit plufqua minor quadrato
linea fihi incammen/kral:ih; longitudine , quando ui-
delscet linea w porerit plufguam linea 8 quadrato line
[fibi incommen(urabilis longitudine . quod facere do-
cuit prius lemma pofitii poft 36 theorema huins libri.
Manente eadem conftruchione poteft facilins illa pars
buins theorematis demonftrari ab illis uerbis. Et quo-
niam ficut linea « #(q; adea nerba,Sed linea w eft po-
fita commenfurabilis. Nam lineay, 8,4 funt continue
proportionales per feciidam partem 17. 6.Sed etiam a,
1,6 funt tres continue proportionales.Ergo per 1w.5.erie
ficut linea « ad lineam v, italinea g ad lineam a.Ergo
permutata proportione ficut linea a ad lineam g.ita li-
neayadlineam a ¢oec. Lemma,

Sifint tresline rele habétes proportionem aliquam in-
ter fe,erit ficut prima ad tertiam,ita parallelogrammic

ex prima ¢5 media.ad pa- . g -
raﬂelogrammum ex media l

¢ tertia. Sint tres linea |

recte in aligua proportione ;

« 8,87,y /A Dico ficut linea
w8 ad lineam v &, ita effe paraﬂelagmmmum exal,
8 adparallelogrammum ex g,y a.Erigatur enim
ex puncto w fupralineam o 8 Pe@endimlaris'{inea xs,

- . QUi
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- ﬁlé,‘ illans xgualis linexér,

1 .
¢ apittolinean aduca- 3 6«
tur parallelalineax, ¢ a l |
fingulis punchs B,y,alnee ——— )
« by d

« s, parallele linee ducan- |
tur £,y 0,4 x.Cramque fit ficut linea « § ad lineam g,
ita parallelogrammum « t ad [zgkallelogmmmum (1
per primam fexti.ficut antem linea &y ad lined y 4, ita
parallelogrammum g 6 ad parallelogrammum ~ x.Per
#quam itaque proportionem erit ficutlinea « 8 ad li-
neam y A,itd Pamllelogrammum « Lad famllelogram
mum vy x.Eft autem parallelogrammii « 2 ex liness « 8,
B y.pofiracftenim aqualis exlinez gv,6#4; parallelo-
grammumy x ex lineis v,y A.Nam 8y eft equalis li-
nexy,quia s eft aqualis lines s per 34.1. Ergo fi fint
tres linea refte ¢ c.quod demonftrandum erat.
Trigefimumfecundum Theorema.

Reperire duas lineas mediales potétia tantum co-
menfurabiles medialem fuperficiem continen-
tes,huiufmodi ut maior plus pofsit quam minor
‘quadrato linez fibi comenfurabilis longitudine.

Proponantur tres rationales «,8,y, porentia tantum com-

méfurabiles,tales ut li- C w

nea aplus pofSic quam P -
. lineay quadrato linea ~____ 3

Jibs comméfurabilislon 5 .
- gitudine. Ez parallelo- \ >

grimo ex o, ﬁt aqH4a- '

le

.
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le quadratam line 2. Parallelogrammum autem ex
«,8 ¢ft mediale,mediale ergo erit, ¢ quadratum li-
ne a.ergo linead erit medialy.parallelogrammo uerd
ex B,y fit equale parallelogrammum ex 2,x (quod fir
repertd quarta proportionali ad lineas 4,6,y que fit li-
nea.)Cumitaque fit ficut parallelogrammaum ex «,8
ad parallelogrammum ex ¢,y,italinea  ad linedy per
lemma proximi. Sed parallelogramo ex w,ceft equa-
le quadratum linea &:parallelogrammo uerd ex' g,y
eft aquale parallelogrammum ex a. Eft ergo ficut li-
nea wad lineamy , ita quadratii linea #,ad parallelo-
grammumex As.Sed fcut quadratum linee aad pa-
rallelogrammis ex sy, iralinea ad lineam « per lem-
ma pofitum poft 22 theorema. Ergo ficut linea « adli-
neam'y, ita linea & adlineam.Sed linea w eft commen
Jurabilis potentia tantum linex y.Ergo linea aerit com
menfurabilis potentia tanti linea «. Sed inea # ¢ft me-
dialis.ergo linea s erit etia medialis per 2.4 huius. Cag
fitficut lined « ad lined y, ita linea A ad lineam «. linea
anutem o pofSit plus quam linea y quadrato lines fibico
menfarabilis longitudine Ergo linea 4 poterit plusqua
lineas quadrato lines fibi commen(israbilis longitud;-
ne per 15 huius. Dico praterea parallelogrammum ex
aeffe mediale. Nam eft 2quale Fam”e/’ogrammo ex
8,y quod eft mediale per 22 huins.Mediale eft ergo fimi
liter parallelogrammum ex a5, Repert funt ergo du
mediales ])orentt'a tantum commenﬂrabiles,nempe Ay
¢o°c. quod feciffe oportuit. Rurfus eadem ratione repe-
rientur due mediales patentia tantum commenfurabi-

Q.
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les fnediale continentes,buinfmodi, ut maior plus pofsi
qadm minor quadraro lines thi incomméfurabilis lon
Zitudsne, q'uand'ocunque linea « plus poterit quam li-
neay quadrato linez fibi incimfurabils longirudine.
Lemma.
Sit triangulum rectangulum ¢ wy,habens reGum angulis
«,ducatnrque perpendicularis « a.dico primo paralle-
logrammum ex y £,8 & ¢ffé

aquale quadrato linee 8 . 1 *
dico fecunds parallelogram- / ’

mum ex B v,y 4 effe aquale
quadrato linezya. dico ter- §
tio parallelogrammii ex g 4,
Aveffe aquale quadrato li-
nea Aw. dico quarto paralle- i
Iogmmmum exX B 1 a o effe \
aquale parallelogrammo ex ¢ w,ay. Quod ad primum
artinet,parallelogramii ex y 6,¢ 4 e[J 2quale quadra-
to linea C w,ita demonfbratur-Cii ab angmwlo recto trid-

gulireCtanguls ad bafim perfé’dicdlaﬂk ductafit linea

a.Ergo triangula « g a,« Ay funt fimilia sors triangs
lowgy,cr ipfainter f¢ per 8.6.Et cum triangulic« 8y
fit fimile triangulo « 8 A . funt igitur ambo migula «-
qaalium angulorum per definitionem fimilium figur4-
rum.Ergoper 4.6.ficut lineay g adlined Ba, italinea
8« ad lineam g 4.Ergo parallelogrammum ex 4 g,
erit aquale quadrato line « ¢ per 17.6.Quod ad féci-
dum,parallelogrammii ex g v,y A effe #quale quadra-

tolinee « y,eadem ratione demonflratur Nam trian~
3 gulum
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gulum u 8 y eftfimile triangulo « Ay Eftigitur ficut li-
nea gyadlineam a y,iralinea wyad lineam 4 y.Ergo
parallelogrammam ex g v,y acft aquale quadraro li-

o neaay.Quod ad sertium,parallelogrammum ex £ 4,
Ay effe aquale quadrato linea 2 a,ita demonftratur:
Cum arecto angulo trianguli relanguli ad bafim du
&lafis perpédicularis,illa perpédicularis eft media pro-
portionalis inter fefFiones bafis per corollarii 8. theo-
rematis libri 6. Eftigitur ficut linea g & adlined « aita
« A ad ay Ergo parallelogrammii ex ¢ #,ay eft equale
guadrato linee #«.Quod ad quartam,parallelogram
mum ex Cya A effe xquale Parallelogmmma ex Casa f,
#ta demonftratur-Conm emmficat modo dicti eft,tria-
gulum u g y fit fimile triangulo o ¢ 4,09 tdeo aqualium
angulori. Eftigitur ficut linea 8 yadlineam y a,ita li-
neaCaadlineam « Aper 4.6.Ergoper 16.6. parallelo-
grammum ex g y,u heffe equale Parallel%mmmo ex
B a,ay. Dico pratereafi compleatur parallelogrammis
rectangulum ex gy« A quod fit oy, compleaturg; pa-
rallelogrammi ex g ayxy quod fit «2. Alia ratione de-
monftrabitur,parallelogrammum v efé equale pa-
rallelogrammo « $.Nam utrunque ipforum eft duplum:
trianguli « y B, per 41.1.E¢ quc unins ¢ einfdem funs
dupla,inter ¢ funt equalia.ergo ¢rc. '

Lemma..

Si dinea rectafcindasurin partes duas inequales,erit ut
maior Portio ad minorem,ita farallelogrammum ex
sota ¢g* maiore portione ad parallelogrammaum ex to-
2a ¢ minore. Refla linca « 8 dinidatur in partes
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duasinaqualesin punitos.firg; «s maior portio. Dico
Sicuta s adlined g, ita parallelogrammis ex g ayar ad
parallelogrammii ex ¢«, g +.

Defcribamr enim 7u4dratt’i r Z — : —
linea wCquod fitaya ¢,¢0 3

Imnﬂo CKITIqHE a1, A B pa-

rallela ducatur « t,manifefti . y

eftficut linea v ad lined « g,
ita parallelogrammit « { ad
parallelogrammii ¢ per pri-
mam [exti.Eft autem paral- § 4
lelogrammum « 3 contentum . y
ex lineis Ba,x.eft enimlinea wy aqualys lines « 8,pa-
rallelogrammum uero ¢ eft citrentum ex lineis « 8,¢+.
Nam ac eft equalis linea « C.ficut ergo linea as ad li-
neams C,ita paral]elogrammum eX B o, dd paral~
lelogrammum ex « £,¢ «. quod demonftrandum erat.
Hoc lemma nibil aliud affert quam quod primum
theorema fexts. . Lemma. .
Sifint duse line rete inaquales, dzmdatérque minor in
partes duas aquales, parallelogrammum ex ambabus
bineis inxqualzbm' eft duplum parallelogrammi ex ma
iore ¢ media minors.Quanuis hoc lemma fit in gre-
co exemplari poft33.theorema,usfum eft tamen hoc lo-
co ponere,quia [equentis theorematis 33.demonftratio-
nem adiunat. Sint ducretainaquales « 8,9narum
mator fit « 8, diuidatsrgue & v bifarsam in puncto 4.
Dico parallelogrammum ex « ¢,8 y effe duplum paral- -
lelogrammi ex « £,¢ A.ducatur enim 4 puncto g fuper
Lineam

?
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lineam gy perpendicularis B+, R
fitg; aqualss linex & w,defcri- k 3
baturg; fignrant pictaeft. Cii | ‘

o igitur fitficnr a g ad Avjitapa SRR B
rallelogrammum ¢t adparal- ~ ————5

%

lelogrammum ax perv.6.Com <. . -

lzoﬁi ergo proportione erit ficut tota lineatyad lined
Ay, itaparallelogrammic guad parallelogramma ax
per18.5.ERantem linea gy dupla linex a v.ergo paral
lelogrammum g w erit duplum parallelogrammi ai.Eft
autem parallelogrammum & 8 ex lineis €, 8 y. nam li-
nea « ¢ eft equalis linee ¢«: parallelogrammii uero ax
eftex lineis « £,8 4. nam aqualis eft 8 alined,linex ay:
linea’uero a & linea 2 2.quod demonfirandum erat.

TrigcﬁmumtcrtiumThcbréma; :

Reperire duas rectas potentia incommenfu rabiles,
quarum quadrara fimul addita faciant {uperfi-
ciem rationalem, parallelogrammum . .-«
uero cx-ipfis contentum fit mediale. - |

Proponantur dus rationales potentia tantum
commenfurabiles « §,8 v, huinfmodi,ut ma
ior ex illis,nempe « 8, pluspofSit, quam mi-
nor 8y quadraro linea fibi incommenfira- :
bilis longitudine per lemma po fitii priore lo
co poft 30 theorema buiins libri . Dinida-

turque linea ¢y bifariam ¢y aqualiter in -~ |
piscton:gs quadrarolines ¢ anel As aqua-
be fecundum lineam « g applicetur paral- »

. R,
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lelogrammii quadrata figura deficiensper
28.6.(Hic autem uerba, quadrata figura
deficiés, idem fignificant quod ea quibus ufi
fumus in18 &5 19 theoremate,ex qua maio
re tantum- excurrat extralatus parallelo-
grammi,quantum eft alterum. latus ipfius
parallelogrami. ) fir§; parallelogrammii ex
a5 B deferibatur fuper linea a¢ femicir-

culus a2 €,¢ alinea « gad circunferentia @
Semicirculi ducatur perpendicularis & du= - -}
cantirg; linee a2 & Cam igitur fint due 1y,

refte inaquales « ¢,¢ v, {oﬁité; linea £ plufqus

linea gy quadrato linea fibi incommenfurabilis longi-
tudine: quarta ausé parti quadratilinee minoris B v,
hoc eft quadrato illiss dimidie quod eft 4 g,equale pa-

rallelogrammum deficiens figura quadrata applicati

fitfecundum lineam « 8,quod parallelogrammum eft

ex as,7 8.Ergo incommenfurabilis eft longitudine linea
wslinea s B,per fecundam partem s huins libri.Eff an
tem ficut linea «sad lineam g,ita parallelogrammi
ex g aus ad parallelogrammum ex« .8 vper lemma
penultimo loco pofitum-ante hoc theorema.Eff anté pa-
rallelogrammum ex o 8, « 2quale quadraro linegay,
per [ecundam partélemmatis primopofiti poft 32 theo-
rema: parallelogrammum autem ex « 8,8 « eff #quale
quadrato linex g3 per prima partem einfdem lemma-
tis . Ergoincimenfurabile eft quadrati linee «3 qua-~

drato linee 8 per 10 huius, ergo lines a 3,0 & funt po-

sentia incommenfurabiles. Sedquia linea u C eft ratio~

nalss,
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. nalis,rationale eft ergo quadratum ipfins ergo compoft
tum ex additione amborum quadrasoram,nempe de-
[eriptorumex lineis 3, ¢, qua funt aquaka quadra-
o tolines o pper 47.1erit inquam illnd compofissim ra-
tionale Rurfum parallelogrammi ex a5 6 eff aquale
quadratolineg v3 per teruiam partem eiufdem lemma-
tis. Sed per fuppofitionem idem pazallelogrammum ex
« .3 8 ¢t equale quadrato lince 8. Ergolinea 1« it
aqualislinea ¢ #.ergo linea 8y eft dupla ad lineams 2.
Quare g5 parallelogrammuni ex « 8,8 v eft-duplis ad
parallelogrammii ex « 6,3, per proximii lemma, quod
perperam pofisii effé diximus in exemplari graco poft
huins theorematis demiftrationem. Sedparallelogram
mum ex « B,8y eft mediale per flppofirionem ¢ 22
theorema Ergo etiammediale evit parallelogrammum
ex « B,u per corollarium 2.4 theoremass. Sed paralle-
logrammum ex u 8,1 ¢ft equale parallelogrammo ex
a2k perquartam partem illius lemmatis pofiti poff
-32.theorema. Ergo parallelogrammum ex « ;2 6 erie
mediale . Sed modo probatii eft compofitii ex quadratis
earundem linearum « 3,2 B effé rasionale. Reperta funt
ergo duz line rete,nempe « 2.2 8 potentia incommen
Jurabiles conficientes compofitum.ex quadyatis :P/erii
rationale: parallelogrammum nerd ex eifdem citensi,
mediale,quod faciendum erar. ’

Trigefimumquartum Theorema. |

- to y . R Pl
Reperire lineas duasre@as potentia incommenfu-
rabiles conficientes copofitum ex ipfari qua-
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dratis mediale,parallelogrammum uers ex ipfis
- contentum rationale.

Proponantur duc mediales potentia tantum commenfi-
-vabiles « 8¢y rationale continentes pa- L
- rallelogrammam ex ipfis.tales mqua", ut g

linea o« & pofsit plus quam linea &y qua-
drato linea fibi incomméfurabils longi-
tudine,per pbﬁr‘e‘mam partem demiftra-
_tionis theorematis 31. Defcribattrque fu-
perlinea o ¢ femicirculus « p.dintdatur .
etiam linea &y bifariam ¢ aqualiter in

puntbov e ﬁctmdti lined « g quadraso e
lines g s aquale P’arallelogrammum ap- '
plicerur,deficiens figura quadrata quod 5

parallelogrammum fit ex a2,08,ut dictis -
-gftinproximo theoremate. Incommenfurabilis eft ergo
longitudine linea u g linea 2 8,ut ibidem-dictum eft: o+
4 punctoerigatur linea L # perpendicularis fuper li-
neaw B,ducanturque linea « 4,4 8.Ft quoniam eft ficus
Tineaug adlineam g, ita parallelogrammum ex 8 o,
‘wad parallelogrammum ex g «,82 per alterum lem-
ma pofitum ante theorema 33.uel per primii fexti.Er-
goperio bhiw;faraﬂelogmmmum ex & a,al eftinci-
menfurabileparallelogrammo ex « ¢,87.Sed per lem-
ma pofitum poft 3. tf;rema, parallelogrammum ex
Cualeft ¢gqale quadrato lines .q:[arallelogmmmii
serd ex o £,6 L eftirem aquale quadraso linee B 4. Incs

menfurabilveft ergo quadratunlinés wh guidrato li-

wiegC.Ergo inex w 8,4 C fint potentia incommenfu-
v rabiles.
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rabiles.Et quoniam quadratum linex « & eft mediale,

7uod eft equale duobus quadratis duarum linearum

« &, 4 6 per 47.1.Ergo compofitum ex illis duobss qua-

dratis linearuma 4,4 g éft etiam mediale.Et quoniam

linea g yeft dupla adlineam 42,48 probatiseftn pro-

ximo theoremate.Ergo parallelogrammum ex « g, v

erit duplum ad parafelogmmmum ex « B,A2 per lem

ma pofitum ante 33 theorema,uel per primam fexti,

quare ¢5* eidem erit commenfurabile per 6 huus.Sed

per pofitionem parallelogrammum ex o 8,8y eft ratio~
nale. ergo parallelogrammum ex « 8,42 eft etiam ra-

tionale.parallelogrammo nero ex « 6,4 2quale eft pa-

ral]elogmmmum ex ad,d B per tertiam partem lem-

matis pofiti poft 32 theorema. quare parallelogrammii

ex o A,4 B erit etiam rationale.Reperafunt ergo due

-linea refte,népen a,a g potentia incoméfurabiles ¢oc.

Trigcﬁmumquintum Theorema.

Reperire duas lineas rectas potentia incommen-
llt)xrabilcs,conﬁcicntcs id quod ex ipfarum qua-
dratis componitur mediale, imulque parallelo-
grammum ex ipfis cOtenta, medijc, quod prz-
terea parallelogrammum fitincommenfurabile
compofito ex quadratisiplarum. .

Proponantur dus mediales potentia tantum commen(i-
rabiles « 8,6y mediale continentes,tales inquam,ut « ¢
plws pofSit quam By quadrato linea fibi incommenfu-
‘rabilis longitudine per poftremam partem demonftra-
sionis theorematis 32. Deferibatiirque fuper linea « ¢

’ R iy
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[emicircalus « A B, cateraque conftrutta
Janto eo modo quo in pracedentibus.Cum
linea o fit incommenfurabilis longitudi-
ne linee Q 8,eft etiam incommenfurabilss
potétialinean alines A B, per eaqus funt |
demonfbrata in proximo theoremate . Et s
- quoniam quadratum linee « 8 eff media- ©
le, ergo compofitum ex quadratis linearis
« 0,4 ¢ guod eft equale quadratolinee wc |
per 47.1.erit etiam mediale. Et quonia pa
rallelogrammum ex « 3, 8 eft aquale al- ,
terutri quadrato ex fingulis lineis ge,h2.
Nam ex fuppofitione parallelogrammum ex «2,0¢ off
aquale quadraso linee C.idem etid parallelogrammic
ex lineis « 2,28 eft #quale quadrato linex ag per-rer-
tiam partem lemmatis pofsti poft 32.theorema. Ergo li-
nea A2 eft aqualis linex ¢o.duplacftergolinea gy adl
neam A.Quare ¢o* parallelogrammis ex « 8,8 erit

- duplum ad parallelogrammum ex « 8,2 Aitaque funr

commenfurabiliaper fextam huius. Sed parallelogri-

mum ex « 8,6 v ¢ft mediale per pofitionem. Ergo paral-

lelogrammum ex « ¢,% 4 erit etiam mediale per corol-
larium 2.4 theorematis. Sed parallelogrammum ex « ¢
2 Aeft aquale parallelogrammo ex « 2,4 8 per quartd

partem eiufdem lemmatis. Ergo parallelogrammum ex
« A, C erst etiam mediale. Et quoniam linea o € eff in-

commenfurahilss longitudine linee 8 y:linea nero ¢ yeft

comméfurabilis longitudine inea £ :eft ergo linea « g

longitudine incommenfurabilis linex g« per 13.uel14
| buis.
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huius. quare ¢o* quadratum linea « & erit incommen
ﬁcmbile parallelogrammo ex « 8,8+ per primum [exti
o 10 huius.Sed quadrato linea « Ceft aquale compo-
< fitum ex quadratss linearum « a4 g.parallelogram-
mo uero ex « 8,8 s eft aquale pdrdﬂelogmmmii ex « B,
gahoceft parallelogrammum ex « 4,4 &. Nam paral-
lelogmmmii ex w B2 4 eft aquale parallelogrammo ex
w 2,4 ¢.Incommenfurabile eft ergo compofitum ex qua-
dratis linearum a 2,4 ¢ Parallelogmmmo ex eifdem li-
neis « A4 C.Reperta funt ergo duc refte nempe o« £,4¢
potentia incommenfurabiles ¢o'c. |

Principium [enarioram per compofitionem.

-

Trigcﬁmumfcxtum Theorema.

Siduz rationales potentia tantum commenfura-
. bilescoponantur,totalinea erit irrationalis. Vo-
cetur autem Binomium.

Componantur dua rationales potentia tantum commen-
" furabiles « .6 v, qua- 20 s
les reperire docet v hu
ius.Dico totam lineam ay effe irrationalem. Cum enim
Sirincommenfurabilis longitudine linea « 8, linez Cv,
pofita [ant enim potentia tantum commenfurabiles :
cumque fit frcut linea w € ad lined g yita paralfelogri -
mum ex « 6,6y ad quadratum ¢y per 1.6.Incommenfu
rabile et ergo parallelogrammum ex « ¢,y quadrato
lines gy per 10 buius.Sed parallelogrammo ex «¢,¢y
commenfurabile eft id quod fit bis ex « 6,8y per 6.bu-
ins.Ergoid quodfitbisex wC,8y eftincommenfurabi-
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le quadrato linee g ¢ 20 e
per 14 buins . Qua - )
drato autemlines ¢y eft commenfurabile compofitic ex
quadmm’lz’nmmm w B, yper 16 huius,quia per Jap-
pofirionem linea « B,Cy funt potentia tantum commen
furabiles. Ergo per 14 compofitum ex quadratis linea-
rum « 8, Cy eft incommenfurabile i quodfit bisex « &,
¢y.Ergo per 1y id quodfit bis ex « €,y cum quadra-
tis linearum « €,6y, quod eft aquale quadrato totins li
nee o« y per4.2.cftincommenfurabile copofio-ex qua- -
dratis linearum « €,¢ v.Sed compofitis ex quadratis li-
nearum « C,8-y eft rationale, quia eft commenfurabile
alterutri 7u4drato linearum« 8,Cy, quorum mrﬁguc
eftrationale per pofitionem.Ergo quadratum lines u v
eft irrationale,quare ¢~ linca « y eritirrationalis. Vo~
cetur autem linea ills Binomium. Hic autem ¢o* in ce-
teris deinceps denominationibus linearum srrationa-
lium,nibil innouandum cenfuimus de uocibus trirss ¢o*
iamdudnm inter latinos geometras receptis,nifi fi qua~
do ratio contrarinm [uaferir, -

Trigefimumfeptimum Theorema. - /

.

Siduz mediales potentia tantum commenfurabi-
les rationale continentes coponantur, tota linea
eft irrationalis. Vocetur autem bimediale prius.

Componantur duce mediales potentia tantum commenfy-
rabiles x'6,¢y rationale conti- « g »
nentes (quales reperire docer :
28 )dico totam lincam « vy effe irrationalem.ficut enim

dictam
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diftum eft in proximo theoremate,compoficum ex qua-

dratis linearum « £,Cy ¢ft incommenfurabile ei quod

fitbis ex u g, v.Ergo per v7 huiue,compofitum ex qua-

_ = dratis linearum u S,y cumeo quod fit bis ex « C,87,

quod eft aquale quadrato rotius linex wy, ¢ft incom-

menfurabile ei quod fit bis ex « 8,6y.Sed id quod fit bis

ex 6,0y eft commenfurabile er quod fit femel ex w ¢,

€y per 6 huius.Ergo quadratum totius linet a y ¢ft in-

commenfurabile ei quodfit femel ex « ¢,Cy per 14 hu-

-ins.Sed per pofitionem id quodfit femelex o 6,¢ yeft ra-

tionale. Ergo quadratam totius lince ay eft irratio-

:nale. Irrasionalis eft ergo totalinea « y.Nocetur autem
‘Bimediale prius.

Trigefimumoctauum Theorema.

Siduz mediales potentia tantum commenfurabi-
les mediale continentes compo nantur, tota li-
nea eftirrationalis, uocetur autem Bimediale fe-
.cundum. -

Componantur duz mediales potentia tantum commenfu
rabiles €,y mediale con- . 2 >
tinentes(quales docetrepe- o
nire 29.) Dico totam linea
wyeffe irrationalem. Propo
natur enim linea rationa-
lis 2,9 quadrato linex «
v aquale fecundum lineam
Asappliceturparallelogra-
mum a3, cuins alteris latus
. s
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fita0.Cum quadratii linee  « L ¥
wyfit aquale quadraiis li- . o
nearum « B,Cv.¢5* €i quod
fir bisex w €,¢ yper 4.2.ap- |
Plicetur [ecundum lined as
quadratis linearam « 8,8y
aquale parallelogrammum
«0.Reftdunm ergo paralle- | _
logrammum 24, eft aquale ' x s
ei quod fit bis ex « £,6.Sed pofitii eft parallelogrammis
ex «C,8 v effe mediale,cuiid quad fit bis ex x 6,8y eft
commenfurabile per 6 huins.Ergo per corollarium 24
theorematis id quod fit bisex « g, 8 Y ‘eﬁ etiam media-
le.Eft antem parallelogrammum «o aquale qnadratis
linearum « 8,8 v,qha quadratra funt inter (¢ commen-—
[irabilia ex fuppofitione.Ergo per 16 buius, parallelo-
- grammum « 0 erit commenfurabile utrique quadraso
linea u 6,¢5 linex ¢ y.Sedilla quadrara funt medialia, .
quia ex Poﬁtz’one lines « 8,y funt mediales. Ergo per
corallarinm 24 theorematis parallelogiammi <4 erie
etiam mediale.Ei uero quod fit bis ex « £,¢y aquale eff
refidunm parallelogrammii s 3 Mediale eft ergo urrii-
queparallelogrammum 9,0 2,¢o Jecundam lineams r4
tionalem s applicantur.Rationalis eft ergo wtraq; li-
nearnm Ab,0n, ¢ incomméfurabilis longitudine lines
v per 23.Er quoniam per pofitionem cft incommenfu-
rabilis longitndine linea o g,lince & y:eft antem ficut
linea « g adlineam £ y,ita quadratum lines « 5 ad pa
rallelogrammum ex « £,C y per 1.6:incommenfurabile

ot
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eft ergo quadratum linea « g parallelogrammo ex « g,
$y per 10 hutus Sed quadrato lines & eft commenfu-
rabile compofitii ex quadratis linearum u £,¢ y per 16,
—— = quiaquadratalincarum « ,Cyfunt comméfurabilia,
cum lineq « €, ¢y pofita fint potentia tantum commen-
furabiles.Ergo compofitum ex quadratis linearam « ¢,
Cy ¢ft incommenfurabile parallelogrammo ex « ¢,
per14.Parallelogrammo uero ex u 6,6y commenfura-
bile eftid quod fit bis ex « 8, 8 v. Ergo per idé 14 theo-
rema incommenfurabile eft compofitum ex quadratis
lineark « #,8 y £i quod fit bis ex « 6,6 y.Ergo eis aqua-
lia parallelogramma « 6,0 funt etiam inter f¢ incom-
menfurabilia.quare ¢ linea 24 linex o x eft incommé
Jurabilis ligisudine per 1.6 ¢5* 10 huins.Sed modo pro-
batum eft eas effé rationales.linea ergo 40,0 xfunt ra-
tionales potentia tantum chmmé'ﬁ;rdbile:; quare ¢ ls
nea aweftirrationalis per 36 huins. Sed parallelogram
mum A contentum ex linea irrationali ax, ¢ ratio-
nalt Aseftipfum etiam ivrationale. nam fi effet ratio-

nale cum applicesur [ecundum lineam rationalem pu-
taaseffer ¢ altera linea nempe Ax etiam rationalss
per 21.cum tamen probata fit irrationalis.Irrationale
eff ergo parallelogrammum a2. quare ¢o* linea que
illud parallelogrammum poteft,nempe u vy, eft etiam ir-
rationalss.Vocetur autem Bimediale fecundum. Voca-
wit autem illam eo nomine,quia mediale eft non ratio-
nale quod continetur ex illis medialibus lintis « 6,5 v,
quarum compofitione fit linea wy. Pofferins eft antem

€9 natura ¢g cognitione r{zedmlg rationali.



EVCLIDIS ELEMENTOR.
Trigeﬁmumnonum Theorema.

Si duz rectz potentia incommenf{urabiles comPo?
nantur, conficientes compofitum ex quadratis
ipfarum rationale,, parallelogrammum uero ex
iPﬁs contentum mediale,totalincare®a eftirra
tionalis.Vocetur autem linea maior.

Componantur enim duz rele potentia incommenfira-
biles « 8,8y conficiétes ¢ g »
id quod diciturin theo ' -
remate(quales docet reperire 33.) Dico totam lined «
¢ffe irrationalem. Nam parallelogrammum ex « 8,6y
eft mediale: ¢ quod fit bis ex « B8y eft commen[ira-
bile et guod fit femelex ¢, y per 6 buim.Ergo per co
rollarinm 2.4 huins, quod fit bis ex « 8,8y erst miedia-
le.Sed per poficionem compofitum ex quadratis linea-
rum a 8,5 v eft rationale.Ergo id quod fit bis exc s 8,8 v
oft incommenfurabile compofito ex quadratis linearis
w .6 7.Qudre per 17 compofitum ex quadratis linea-
ruma 8,8y cum eo quod fit bis ex u 6,8 y eft incommé=
furabile compofito ex quadratis linearum «¢,py.Sed
compofitum ex quadratis linearii « 8,8y cum eo quod
fithisex «8,Cy eft #quale quadrato totius linex ay
per 4.2.Compofitii uero quodfit ex quadratis linearit
wC,Cyeft rationale per pofitionem. Ergo quadrati to-
tius linee ay eftirrationale. ergo totalinea «y effetia
irrationalis.Vocetyr autem linea maior. Vocauit auté
ideo maiorem,quia compofitum ex quadratis lineari
« &6y qua funt rationalia,eft maius eo quod fit bis ex

«G,




w 8,6y ut modo dicemus. Et fane decer fieri denomina-
tionem a condenientia rationalinm.

Lemma. :
o~ uod antem compofitum ex quadratis linearum « ¢, y
fit mainseo quod fit bis ex €, , s B »

Cv.ita demiftretur- Primo ma

nifeftum eft lineas « 6,¢y ¢ffe inequales. Nam ﬁzzjua_
les ¢ffent,equaliaquoque effent quadrata lineari « ,
Byei quodfierer bis ex v 6,Cy. itaque ambo , compofitic
inguam ex quadratis linearwm a 6,8 v, ¢ id quod ex
4llis continetur, effent fimul ant medialia ant rationa~
lia, quod eft citra pofitionem.Ergo inequales fane li-
nez «C,Cy.Sit antem per [uppofitionem maior linea « ¢:
fit ansé aqualis inea & & linex ¢ y.Ergo per7.2.qua-
dratalinearid « 6, afunt aqualia i quodfi bis ex « 6,
¢ &, ¢9* quadrato linex 4 «. Eft antem equalis £ ¢linee
#v.Ergo quadrata linearam «¢, ¢y funt aqualia e
quodfic bisex « 8,8y, ¢ quadrato linex Ax. Quare
quadrasalinearum o« .8y funt maiora quam id quod
fit bis ex « ,8 y,tanto quantii eft quatlrasii linea A «.

. Quadragefimum Theorema.

Si duz rectz poténtia incommenfurabiles compo: -
nantur conficientes compofiti ex ipfarum qua-
dratis mediale:iduero quod firex ipfis rationa-
le,totalinea eft irratiomalis. Vocetur autem po-
tens rationale & mediale. -~ |

Componantur due relle porentia incomméfurabiles a £,
by conficientes id quod dicitnr in theoremate (quales
| S i,
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_reperire docer 34.)Dico . ¢
totam lineam«y effe ir-"' ~
rationalem. Cum enim cpofitum ex quadraris linea-

_rum « B,6 v fit mediale:id uerd quod fit bis ex u 8,8 v

Jit rationale.Incommenfurabile eft ergo compofitum ex
‘quadratis linearii « B,Cy ei quodfit fi: ex « 8,8y, Er-

go per 17 compofisum ex quadratis linearii « 6,Cy una

_cum eo quod fir bis ex « £,8y,quod eft guadrash totins
-wy.eftincomméfurabile ei quod fit bis ex « 8,¢y. Sed id
-quod fit bis ex o 8,6 y eft rationale,quiaid quod conti-
netur ex u 8,6y pofitur eft effe rationale. Ergo irratio-
nale eft quadrarum toviuslinea wv, quare ¢o* ipfa li-
neawyerit irrationalis. Vocetur auté potens rationa-
le g5 mediale.Quam ideo fic uocanit,quia poteft duas
[uperficies,aliam quidé rationalem,aliam uero medsa-
Aem.Et quiarationale pracedit ovdine natura &g co-
gnisionisprius intulit mentioné ipfius rationalis.Scien
dum eft has rationes denominationum que fant in 38.
39.¢5* hoc theoremate,item in 41 effe additiones,que
tamé ut in nonnullis conueniat hac certe né fatisfacit.

Quadragefimumprimum Theorema.

2

Siduz rectz potentia incommenfurabiles compo-
nantur conficientes compofiti ex quadratis ip-
farum,mediale 8 quod continetur ex ipfis me-
diale, & pretereaincommenfurabile compofito
ex quadratis ipfarum , totalinea eft irrationalis.
Vocetur autem potens duo medialia.

Componantur du refte potentia incomméfur’a&ile: «C,
- -~ 5 7
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¢y conficiétes id quod dici~ » '3 ”
turin theoremate (quales 5 . o

docet reperire3s. ) Dico to-
tam lineam wvy effe irra-
tionalem . Proponatar li-
nearationalis A+, fech
dum illd quadratis linea-
rum aC, By aquale paral- s .
- -lelogrammam 42 applice- 3 ’
tur.leem fecundum eandem lineam A uel ei equalem
%¢ dc aquale ei quodfit bis ex a 8,8 v parallelogram«
mum 8 applicetnr: totum exgo parallelogrammum a ¢ .
¢ft equale quadrato linexwy per 4. 2.Et quoniam ci-
pofitum ex quadratis linearwm: « 6,8 y eft mediale cui
eft aquale parallelogrammi 23.Ergo mediale erit erid
AL pereaque [eripfimus in demonfiratione 38 theore-
matis. ergo linea Ay eft rationalis ¢5* incommenfura-
bilis longitudine linet & « per 23.Eadé ratione linea x x
erit rationalss ¢ incommenfurabilis longitudine eidé
lines A +.Et quoniam compofisum ex quadratis linea-
rum « 8,8 y eft incommenfurabile ei quodfit bis ex « g,
£ y:ergo etiam incommenfurabils erit parallelogram-
muri a5 parallelogrammo s Quare ¢ linea an li-
neenx erit incommenfurabilis per 1.6.¢5* 10 huins.Sed
~ modo probatym eft illas effé rationales: funs ergo lines
Aunnrationales potentia tantum cb'menﬁtmbile:.ergo
tatalineadn q/lirrc_zt'zonali: qu€ nocatur Binomii per
36.Sed linea & s eft rationalis.ergo parallelogrammum:
& ¢-eftirvationale per id quod probatum eff in fine 38.

R
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Ergo linea potens illud parallelogrammum nempe «
erit irrationalis.Vocetur auté potés duamedialia. Hac
uerd wocanit hoc nomine,quia-poteft- duas fuperficies
mediales,co* eam qua componitur ex quadratss linea- «
U 0 .6 1,9 eam qua fitex a €,8 . Quod uero di-
(e irrationales line unico modo, id eft uno tantum in
puncto diniduntur in reftas lineas ex quibus componi
tur, ¢ qu conflituunt fingulas fpecies illariirratio-
nalium,mox demonftrabimus.fi prins demonftraucri-
‘mushuinfmodi lemma. '
Lemma. |
Proponatur recta linea « 8, dinidatsrque in partes ina-
quales'duas in puntto y.iternmq; diuidasar eadem li-
neawpinpartesduasine- , 5 P
quales inalio panftoa.Sip: =TT D
autem linea «y maior quam linea a¢. Dico compofi-
tum ex quadratis duarum linearum w v,y £ effe mains
qudm compofitum ex quadratis « & 4 . Dinidatur
enimbifariam ¢5 aqualiter liviean 8 in' punitoc.cor
quoniam linea « y eft masor linea £¢, anferatur ab
utraque ea pars qua wutrinfque eft communis nempe
1. Refidua ergo linea o a eft maior refidua lineary A
Quia de duabgm" lineis inaqualibus quarum maior e-
rat ay,idem ablatum eft nempe ay. Eft autem aqua-
lislinea .« linea« 6.Ergo linea Aveft minor linear.er~
gopuncla y,a,non aqualiter diftant a puntto «,quod
eft punctum [etionis in partes duas aguales. Er quo-
niam parallelogrammum contentum ex v, v cum
quadrato lineay «eft aquale quadraro line s Cper 5.2.
- <)
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¢o* eadem ratione parallelogrammum contentum ex
wd, A B 4nd cum quadrato linex A« eft equale eidem
7uadmto einfdem linez + 8.Ergo paralletogrammum

e CONENtUm €x ay,y B #Nd cam quadratolines y1eft

aquale parallelogrammo ex « 2,4 & und cum quadra-
tolinee a«,quia qua funt aqualia yni tertio funr a-
qualiainter [¢.Sed quadratii linea aveft minus qua-
dratolines « y,quia linea A« eft probata minor linea
« 1-Ergo ¢ refiduum nempe parallelogrammam ex
w1y 8 ¢ft minus parallelogrammo ex « 4,4 8. quare
¢ id quodfit bis ex ay,y & ¢ft minus eo quod fit bis
ex «d, A B. Sed per 4.2 7u4dramm totius linek o« g
est #quale compofito ex quadratis linearum wy,y 8
#na cum eo quod fir bis ex v,y 8, ¢ eadem ratione.
Idem quadratum totius linex « & eft 2quale compofito
ex quadratis linearum « 2,4 & 4na cum eo quod fit bis
ex ad, A 4. Ergo compofitum ex quadrais lincarum
&7,y BUNG cum €0 Zuod fit bis ex ay,y 8 eft aqua-
e compofito ex quadratis linearum w 4,4 ¢ una cum
€0 zuod fit bis ex a8, ¢.Sed modo probatit eft 1d quod
fitbisex ay,y & ¢ffe minus eo quod firbis ex a0 8.
Refiduum ergo nempe compofisum ex quadraris linea-
ram av,y ¢ eft maius refiduo nempe compafio ex qua-
draris linearum o 8, & g,quod erat demonftrandum.

Lemma.

Rationale excedst rationale faperficie rationals.
. Sit rationale w nexcedés aliud rationale « 3, faperficie « A,
Duco fuperficiem « & ¢ffe etiam rationalem. Nam pa-
1 M
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rallelogrammi « 4 €St = ¢ g
comméfurabile paralle |
logrammo at. Ergo per
fecundam parsé 16 bu-

_ius , parallelogrammi ‘ _
w2 eft comméfurabile parallelogrammo « 4. Sed paral-
lelogrammum a3 eft rationale. Ergo etiam parallelo-
grammum « A eft rationale. ' |

’ § &

Quadragefimumfecundum Theorema.

Binomium in unico tantil punéto diuiditur in fua
nomina,id eft in lineas cx quibus componitur.
Sitbinomium linea w g disifain punéto y in fua nomina,
hoc eftin lineas ex quibus linea tota « € ciponitur. Erge
lines a v,y 8 funt rationales po _ :
tentia ZthzL com;méﬁmblz'— ~ &y B
les per 36.Dico lineam « & non poffe diuid in ullo alio
punito quam y,in alias lineas duas rationales porentia
tantum commenfurabiles. Nam fi contradicatur,dini-
daturin piilo ajita ut linew w 2,0 £ fine duce rationa-
les potentia tantum commenfurabiles. Primo conftar
nentrum illoram punctorum v,a diuidere lined « g in
partes xquales, alioquin effent lines ay,y ¢, rationales
longitudine cimenfurabilesfimiliter &0* linea « a,A¢.
Qualiber entm linea [espfam metitur ¢o* quicanque
aliam [ibi #qualem.Praterea linea 4 ¢ uel eft eadem cik
linea a y.boc eft 2qualis lines « y, nel eadem masor,uel
minor eadem. Sieft equalis linea 4 8 line ay, impofi-
taergolinea # glinee avy fingule extremitates unins
T tribuant
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tribuiit cid fingulis extremitatibus alterins. Pofito ita-
- que punclo  fuper punclo a,puniltum etiam & incider
fuper punctum +,¢5° refidualinea o A ex linea uy erit

= etiam aqualis lineay 8 refidus ex a ¢.Ergolineaw p di

widitur in puncto v,in fua nomina Sicitaque linea « 8
dinifaper punttum a,dinifa eris, in eodem puntto quo
fuerat prius dinifa eadem linea « ¢ per punctic v, quod
eft contra hypothefin contradicentis. nam ex pofitione
erat dinifaaliter atque aliter in punétis y,a. Quod fili
nea A Ceft maior guam lineawvy,dinidatur linea o 8 bi-
fariam &5 aqualiter.in puntlo v nonitaque punéta
7.4 equaliter diftabant 3 puntto « Sed per lemma mo-
do pofitum poft 41,compofstum ex quadratis linearum

* wd,d B eft mains compofito ex quadratis linearnm uy,

¥ C:¢9* compofitum ex quadratis linearsim « 4,A¢ 4na
cum eo quodfit bis ex an,a g eft aquale compofito ex
quadratis linearum v,y B,4nd cum eo quod fit bis ex
>y B.quia utrunque cft aquale quadrato totius linee
u B per 4.2.Ergo quanto compofitum ex quadratis li-
nearum e 4,4 & eft maius copofio ex quadratis linear’s
wy,y B,tanto id quodfit bis ex uy,y & eft mains eo quod
fit bis ex « 2,0 8.Quod, ipfum quisis fie indemonfira-
bile,modica tamen inductione fit manifeflins.fi duabws
lineis xqualz’bm‘ propofitss, pata quatnor pedes longtlt,-
ab altera pedes tres abftuleris,ab altera pedes duos. Re
fidunm eius a qua pedes duos abftulifli, eft mains quam
refidunm eins 4 qua pedes tres abftulifti pede upo.qua-
to fcilicet maiores erant pedes tres ablati qua pedes duo
ablasi. Sed compofitum ex qaadratis linearnm o 4,4 &
T j



EVCLIDIS ELEMENTOR.

excedit compofitum ex quadratis linearum ay,y 6 fu-
perficierationali per lemma pofirum ante hoc theore-
ma.Sunt enim utrag; compofita rationalia, quia linee
& &, B,funt pofite rationales potentia tansum comen-
[urabiles.fimilizer ¢o* inea wy,y¢. Ergo etiam id quod
fiebis ex wy,y ¢ exceditid quodfit bis ex a A€ fuperfi
cie rationali, cum fint tamé ambo medialia per 22 hu-
ius, quod eft impofSibile per 27.Quod fi linea 4 ¢ est
minor linea u y,eadem uia deducstur adidem impofsi-
bile.Non igitur binomium diuiderur alster atque ali-
ter in fa nomina,[ed unico santum modo. Qui defen-
debant unitatem entis ex opinione Parmenidis, exifti-
manerunt effe quafda lineas infecabiles,de quibus age-
retur hoc theoremate ¢g° cateris fequentibus, quam ia
men illorum opinionem Ariftoteles in libello wéd) dvi~
weor yoqpudn,fen quis alins anthor eius opufculifalfam
effé arguit, ¢ peruerfe ab illis intellecti boc theorema.
Quadragefimumtertium Theorema.

Bimediale prius in unico tantum puncto diuiditur
in{ua nomina. ' o
Sit bimediale priuslinea « g,dinifainpuncto y,itantli-
nes xy,y € fint medialespo PR e
tentia tantum commenfu- ' '
rabiles,rationale continentes. Dico lineam « 8 non pof-
Jé dinidiin alio punito qudmyy in fua nomina. Quod s
cotradicatur, dinidatur in punllo Ajitaut « 2,4 8 fint
mediales potentia tantum commenfurabiles rationale
- <continétes.Cum igitur tanto differat id quod fit bis ex
' ‘ ad,

’
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« A4 8,ab eo quod fit bis ex a vy S,qnanto differt com-
poficum ex quadratis linearum « v,y 6,4 compofito ex
uadratis lincarum o 2,0 6,¢5 quodfit bisex « s,84
differat ab eo quod fit bis ex « 1,y ¢, wperficie rationali,
funt enim ambo rationalia. Ergo &5 copofiti ex qua-
dratis linearum a v,y & differt acompofito ex quadra-
tis linearum x £, 8 g mediale inguam ad mediali [aper-
ficie rationali quod eft impofSibile. Non igitur bimediale
prius aliter arque aliter diuiditur in fua nomina,ergo.
#nico tantum modo. - -
Quadragefimumquartum Theorema..

Bimediale fecundund in unico tantum punéto diui

ditur in fuanomina.

Sit Bimediale fecun dum linean ¢ dinifain puntbo vjitaur

lineg v,y C fint medialespoten P P
tia tantum coméfurabilesme- . .
diale continentes. Manifefti eft:

igitur puntum y non fecare to

tamlineam « g bifaria ¢o* -

qualiter,quialines « v,y 8 non

fune longitudine inter f¢ com~

menfurabiles. Dico lineam « g ,
non poffe diuidi aliser quam in pi;(to yin fua nomind..
Quodfi contradicarur,dinidatur in punéto aita ut li-

nea «y nefit eadem,hoc eft ne fir aqualis linee 4 p,fed’
ea maior.lines auté « 4,4 £ fint mediales potentia tan-

tum commenfurabiles mediale continentes per te. Ma-

nifeftum eft primo quadrata linearis « v,y C effe maiora -

T iy :
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quadratis linearis « A8 per ay 8
lemma pofitum ante 4 2.Pro- w g v
ponasur linearationaliss,¢9 |
qaadrato linee « ¢ aquale fe- |
cundum lineasy applicetnr pa- |
rallelogrammum «x.Ex quopa
rallelogrammo. detrahatur id , ‘
quod equale eft quadraris li- §r o m
nearum a v,y G, puta parallelogrammam «x.Refidunm
ergo,nempe parallelogrammum o x eff equale ei quod
fit bis ex wyyy €.Rarfus quadratis linearii a 8,4¢ que
fant minora quadratis linearum ay,y ¢ aquale detra-
hatur parallelogrammum «».Refiduum ergo paralle-
logrammum p x,eft #quale ei quodfit bisex « 4,4 8. Ex

quoniam quadrata linearum o v,y ¢funt medialia,er~

go parallelogrammum « erit ctiam mediale , ¢ [ecii-
dum lined rationalé « 3 applicatur rationalis. Eftergo
linea vt ¢ incomméfurabilis longitndine linea + . Ea-
demratione quia parallelogrammum o x._ eft mediale,
(nam id quod estei aquale,nempe quod fit bis ex v,
v 8 eftmediale. )Ergo linea v eSt ranonalis ¢g in-
commenfurabilis longitudine line «2. Et quoniam li-
ne « v,y € funt mediales potentia tantum commenfu~
rabiles,ergo funt IOnsgimdine incomméfurabiles.Sed fi-
cutlinea o« y adlinedy 8,ita quadratis line wy adpa-
rallelogrammum ex u v,y 8 per.1.6.ergo quadratum li
neg ay est incammen[hmbile pdmllelogmmmo ex oy,
y8.Sedquadrato line « y eft commenfurabile compo-
fieum ex quadraris linearum vy, y £ per16.quialinee

L3 )
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w7,y B fUnt potentiainter ¢ commenfurabiles.paralle-
logrammo uero ex « v,y & ¢ft commenfurabile id quod
fit bis ex «y,y ¢.Ergo compofirum ex quadratis linearis
-~ «v,v¢ eftincommenfurabile er quod fit bis ex « v,y ¢,
per corollarium a nobis additum theoremari 14.Sed ¢
pofito ex quadratis linearum w v,y ¢ eSt aquale paral-
lelogrammii su,¢i uerd quodfit bis ex ay,y & et 2qua-
le parallelogrammum o x. Incommenfurabile et ergo
parallelogrammam s uparallelogrammo 0 x. quare ¢o°
linea «,erit incommenfurabilis longitudine linee-ov.
Jaunt autem ambe rationales.Sunt ergo slle linea « 0,0
rationales potentia tantum commenfurabiles, per lem-.
ma pofici poft19 theorema.Nam eo ipfo quod funt r4-
tionales funt potentia faltem comméfurabiles. Ergo tos
talineasy erit binomii per 36.qu dinifa st in pun-
o 0,in fua nomina.Eadem uia demonftrabitur lineas
i effé rationales porentia tantum-commenfurabi-
les.Ergolinea «v que eft binomium,in alio atque alia
puncto nempe b,u,diniditur in fha nomina quod eft im-
pofiibile per 42.Quod fi quis dicas poffe fieri ut linea« o
it eadem hac equalis inea wv,itaque nibil c&'fijui im-
pofsibile,neque lineam vy que eft binomiik dinidi in fha
nomina alio,atque alio punc¥o,fed in uno tantum. hoc
etiam demonfbrabimus,nempe lineam «  ni effe eand?,
boceft equalem lines uv. Nam quadrata linearii « v,
v C,funt maiora quadrarss linearum« 2,4 ¢ per lemma
pofirum poft 41.5ed quadrasalincari « 4,4 8 fant ma-
iora eo quod fit bis ex « 2,0 g,per lemma pofitis poft 39.
Ergomulto maiora fant quadrata lincarié «v,y 6, hoc
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eft illis aquale parallelogrammii « u eft mains eo quod
firbisex aa,n g hoc eﬂ,qu&m Parallelogrammum mxy
qnod eft ,zquqle ei quod it bi; ex a Aya . Ergoperis,
Linea etiam 8 erit masor 7ueim linea ur.Ergolincase
non erit eadem cum linea ur.Quod fi pofucrss ab initio
lineam vy effe minorem linea & p.1dem etiam tunc im-
pofSibile confequetur,hoc eft lineam v s qua eft binomii
dintdi in faa nomina alio asque alio puncto.Non igitur
bimediale fecundum in alio arque alio puncto dinidi-
tur in fua nominaergo in uno tantum.
Quadragefimumquintum Theorema.

Linea maior in unice tantum puncto diuiditur in

fuanomina. .

Sit linea maior « & dinifa inpun —
o y,itant ay,y B fint poren- © ,
tia incommenfarabiles conficiétes compofitum ex qua-
drass linearum wy,y G,rationale, contentic uero ex ipfis
parallelogrammum mediale. Dico lineam « & non pof-
Je diuidiin fuanomina alibi quam in punctoy. Quod fi
consradicatur dinidatur in puncto 21 fua nomina.Ee
quoniam quanto\dzﬂi’rt compofitum ex quadratis li-
nearum e,y 8 & compofito ex quadratss linearii « 4,
A6 tanto differtid quodfit bus ex w 1,0 8 ab eo quodfie
bisex v,y R perea qua fcripfimus in demonfirasione
42 theorematis.Sed compofitum ex quadratis hinearis
w1y, € excedit compofitum ex: quadratis linearum w A,
A ¢ fuperficie rationals. Sunt enim ambo rationalia.Er
Loy id quodfit bis ex « d,n g exceder id quod fir bis

€xX
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ex-y,y B fuperficie rationall, fedillafunt medialia Ey-
o mediale excedet mediale ﬁq?erﬁae rationali, quod
est zmp(ﬁzbzle per 27.Nowi zgzmr linea mdaior dzwa’zmr
-~ galiter arg; aliter in f4a nommd,ergo in uno mm‘u Imn-
cto dinidetar. :

Q/adragcﬁmumfcxnutnTheorcma.

Linea potens rationale & mcdlalc m umco tantum
puncto, diuiditur in {ua nomina.

" Sitlinea potem rationale drme=. " ¥ . AR
diale « g, dinifain punéto v,ita « &y P
utlinet  y,y 8 fint potentia mcommenﬁ;mézle: confi-
cientes compofitiim £x qﬂadmm lLinedrdim wvy,y 8 me-
diale:id autem gudd citinésir éx &,y Bvationale; Di-
codineam ¢ in alio Pum‘?o quam-y non poffe dinidi in

Jaanomina.Quod fi contradicatur, diwidatur in pun-
o &,in [ vioming. Ch igitur guamo differti #t-idqiod
fir bis ex wdd & ab.co quod fit bus ex w vy Bstanto diffe
rat comjzof tum ex: qaadmm Immmm «y,y € a con~
Pofitoex 7uadmm‘ linearum o 4,4 8,1d ajirem quod fie
b»‘ ex xy,y B excedat id 7uod it bis ex w6 fiperfi-
cie, rationali quia utrunque eft rattona[e Er§o ¢9* com
po/t‘mm ex 7u4dram Iinearam oy, ¢ excedit compo—
fitwm ex 7uadmm linearim « 2,4 € fuperficie vatio-
nali , cum tamé urrunqse illoyum fit mediale.Quod eft
mfoﬁz’lnle Now'igitur linea potens rationale ¢¢ me~
diale diniditur alﬁ-ler atque alitér infua nomma Ergo
diiditur rantum in puntto uno.
Quadragefimumfeptimum Theorema.
. v
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Linea potensduo medialia in unico tantum pun~
&o giui_ditur infua nomina. '

Sit linea potens dwo medialia w ¢, dinifa in puntlo yita xs
linegn v,y ¢ ﬁr.rt potéiain- , ., f\‘f
commenfurabiles conficien- ; - .
tes compofitam ex quadra~ [ — 4
tis linearum «v,y 6 media-
le: fimiliter ¢5* quod conti-
netur ex ipfis mediale, item
contentum ex ipfis incommeé |

Jurabile compofito ex qua- . :

dratis ipfdrum ayy g. Dico® 2 S
lineam «. ¢ non poffé diuidi in alio puncto, quam v in
fua nomina. Quodfi contradicatnr,diuidatnr in pun~
o sjitant lines w 8,AC conficiant ea qua linea 1,y .
Sitg; rurfus ex [uppofitione linea wy maior linea A 8.
\Sit antem rationalis linea « &fecundam quam applice-
tur parallelogrammum s u aquale quadratis linearum
.y .ei uero quod fit bis ex a v,y 8. aquale dfflicemr
o x.Totum ergo parallelogrammum « x eft equale Gua~
drato linea « £.Rur(us fecundum eandem lineam g ap
plicetur aquale quadratis linearam « 2,48 parallelo-
grammum « \Refiduum ergo parallelogrammii u x eft
aquale refiduo,nempe ei quod fit bis ex « a4 C. Et quo-
niam ex [uppofirione compofitum ex quadratis linearis
o I,y B eft mediale Eft ergo parallelogrammii illi equa-
le, nempe su:-etiam mediale ¢9° feciedum lineaws ratio-
nalem «  applicatur.Ergo linea « s eftrationalis, ¢ in-
commenfurabilis longitudine lince «3. Eadem ratione

&
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¢ linea vreft etiam rasionalis ¢ incommenfurabilis
longitudine eidem linex « 3.Es quioniam compofitum ex:
quadratis linearis ay,y € eftincommenfarabile i quod

s -~ fithisex a v,y p(quiapofitum eft effe incommenfisrabi-
le ei quod fit femel ex u v,y ¢.)Ergo parallelogrammum
o ¢ft incommenfurabile parallelogrammo 4 x . quare
¢ linea 4 eft incommenfurabilis linez 4+.Suns autems
s0,0vrasionales.Ergo funt rationales potentia tantum .
commenfurabiles. ergo linea «v eft binomium per 36,
o dinifain puntto b,in fua nomina. Similiter demon- .
Srrabimus eandem lineam <1 dinidi inpuncto p in fua
‘nomina: neceftlineast linea uy eadem; hoc eft equa-
lis,ut probatum eft in fine demonftrationis 44.Ergo bi-
nomusma:libi asque.alibi. disidirur in. fua nomina,
quod eft impofsibile pey 42.Non igitur linea porens dwo
medialia dinidseur alibi asque alibi in fua nomins. Er-
goinpanitouno tamtum disidueur. . 0 .
- Termini fecunds fiuc definitiones fecundz.
Propofira linea rationali,¢s* binomio disifo in fua nomi=
na,cuins binomy mains nomen,id eft maior portio pof”
 fit plufquam minus nomen quadrato line fibi,maiori
inguam nomini commenfurabilis longitudine. _
Siquidem mainus nomen fuerit commenfurabile longisud;
ne propofite linex rationals,nocetur tota linea Bino-
mium primum. " ' )
Si uero minus nomenid eft minor portio binomif fuerir c3
menfurabile longitudine propofite linea vationali,uo-
cerwr tota linea Binomium fecandum. ,
Si uerd neutrum nomen fucrit commenfurabile longitu-
&
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- dine propofite line# rationalisuocerur binomin tertis.
Rurfus i mains nomen pofSit plufzmi' minus nomen qua-
drato limea fibi incommenfurabulis longitudine , frqui-
" dem maiys nomen ¢ftcimenfurabile ligitudine propofi--
t linea rationalt wocetur toralinea binomiii quartum.
Si nero minus nomen faceric comménfurabile longitudine
Linez rationali, nocesur binominm quintum.. .~ . . .
Sinero nestrum. nomen fierit Ionfittfdzne commenfhra—
bile limes rationali,wocetur illa binomium fextum.
Hic nibjl dicitur de lineis illis quari amba portiones fune
' :Iongimdine. cmmehﬁ;rdbile: propofirelinex rationa—
li, quia linea tales non funt binomia,cum feilicerille oo
ponantur ex duabus rationalibus potentia tantum ci-
menfurabilibus,nr eft in 36 Linea. uero Zﬂdrumaméx
portiones funt longitudine commenfarabiles propofire
lines rationali non funt binomia, quia portiones talii
linearum effent inter f¢ qyoqm:lv@itudiné. commen(fu
rabilesper 12 huius.Ergo non effént quales-requiriitur
dd compofitionem binomij. Pratérea linea tales no'ef-
fent irrationales fedvasionales,quia funt comméfura-
biles fingulis partibus e componétibus per 16, Ergoef~
[ent rationales guia camponenteseffent rationales.
" Quadragefimumo&auum Theorema.
Reperire binomium primum. -
Proponantur numeri duo « v,y € tales ut compofitus ex ip
Jes totus wp ad alterum ex ijfdé nempey B habeat pro~
portionem qui numerus quadratus ad numeris gua~

dratum:ad alterum nero « y,idem o C proportioné eam

ne

nan 3
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ne retinedt qQUAM NUMErHs 2o,

quadratusad numeri qua- F— ., ! vy
dratum,qualis eft numerus —&
quadrasus dinifibilisinqua d.r--ovoveee go...8

dratum ¢9° r.>n quadrasit,inquic Campanus theore-

mate 17.Sit antem linea rationalis s,eig; comméfura-
 bulis longitudine fit linea i:vasionalis eft ergo linea «2.
- Fiat ausé ficar numerns « 6 adnumerum a y,itaqua-

dratum linext ad quadratum alterins lines que fir
~Anper lemma repofirim a nobis poft 6 theorema.Ergo

Ztmdmmm linea 2 ad quadratii lineagn proportioné
:habet quam numerus ad numeri. Quareilla quadra-
-ta funt commenfurabilia per 6.Eft antem linea s ¢ ra-
-tionalss,ergo lineag erit eriam rationalis. Et quoniam
nymerus €« ad numerum «y non habet proportionem
quam numerus quddratus ad numerum quadratum,
ne%ue etiam quadratum lineasg ad quadratum linea
tuhabebis proportionem qui numerns quadratus ad
numerum quadratum.incommenfurabilis eff ergo lon~
gitudine linealineatn. Ergoille lines «3,0x funt ra
tionales potentia tantum commenfwrabiles.Ergo tota
linea s eft binominm per 36.Dico praterea eandem ls-
neam effé binomium primum Nam cum fit ficut nume-
r#5 € o ad numerum  y,ita quadratis linex st ad qua-
dratum linea ¢ x.fitg; numerus Co maior numero «ys
mains quoq; erit quadratum linee 2 quadrato lines
2u.Sint igitur quadrato linea  #qualia quadrata li-
nearam Qu,0 (quce quomodo reperiantur docer lemma
pofisi poft14. )Et cum fit ficut numerns o« ad numeri
V il
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ayitaquadratum lnee 3 —& .

ad quadrasi linea {n Per E—" —. I n .
eucr(am ergo proportionem .8 ‘

ficut numerus Cwadname-a .- oo o€ e

T4m R vy, ita quadratum linee « ad Zmzdmmm linee
0.Sed numerus « & ad numerum ay habet proportioné
quam numerus quadratus ad numerum quadrasum,
.Ergo quadratum lince 3 ad quadrasum linee ¢ haber
etiam proportionem quam numerss quadratus ad nu~
merum quadratum.Ergo linea« erit longitudine com
menfurabilis linea 0,per 9.ergo linea <2 plus porest
linealn quadrato line fibi commenfurabilis longituds
ne.Sunt autem linew«2,2n rationales potentia tantum
commenfurabiles.eft4; linea 3 longisndine cimenfura-
bilis linec rationali A.ergolinea «x eft binomiii primii.

Quadragefimumnonum Theorema. -

Reperire binomium fecundum.

’ 1 ¢ o
Proponantur numeri dno e,y farrrennnn oo

tales ut compofitus ex ipfis to- A
145 & 8 ad G proportionem ha w3 .
beat quam numerus quadra- N (’ —
tus ad numeram quadmmm: —

ady wuerd proportionem eam ne habeat quam nume>
rus quadratws ad numeris quadratum.ut dictum eft in
proximo theoremare. &5 proponatur linea rationalis
A,¢o* linea & fit comenfurabilis longitudine linea gu. ra
tionalss eft ergo linea tn.Fiat anté ficut numerus o ad
numerum « B, ita quadratum linen ad quadratum

alrerins




LIBER X. 6

alserins linea qua fit g . Exgo commenfurabile eft qua-
dratum linea Lu linea 3.eft ergo rationalis etiam li-
nea «.Et quoniam numerws vy« ad numerum « g non
habet proportionem quam quadratus ad quadratum:
'hezue etiam quadratum lince {nad quadratumz  ha
bebiz proportioné quam quadratus numerns ad qua-

. dramm.Ergo linea? neft incommenfurabilis longitud;
‘nelinex s pers.ergolinee Inds funt rationales poté-
tid tantum comméfurabiles. ergo linea «u eft binomiis.
.Divo praterea eandem effe binomium [ecundum. Cum

enim per contrariam fise dicas conuerfam proportio-
sionem [it ficut numerns « € 4d numernm oy, ita qua-
dratum linee ad quadratum linee {n.maior autem
eft numerus « C,numero «y.mains etiam erit quadrati
linea vy quadratolines {n.Sint quadrato linee < 2~
qualia quadratalinearnm 2u,0,6t dictum eftin proxi-
mo theoremate.Der euer(am ergo proporsioné ficut nu
merus « & ad numerum B y,ita quadratum linez« 2 ad

uadratumline 0.Sed numerus ¢ ad numeris g yha
Z'et proportionem quam numerus quadratus ad nume
rum quadratum.Ergo quadratilinee g ad quadrasic
linea s propartionem habet quam quadratus numerus

-adquadratum. ergolinea « erit commen(israbilis lon

gitudine linez 4, per 9.Quare linea 2 plus poteft quam
lineagnquadrato linea fibi commenfurabilis longitu-
dine.Sed lineatn qua eft minus nomen,eft commenfu-
rabulis longitudine propoficz linea rationali a per hy-
pothefin. Ergo linea s x eft binominm fecundum.

- Quinquagefimum Theorema.
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Reperirc binomium tertium.
Proponatur numeriduoes,

&, tales ut cipofitusex ... 6‘75
ipfis,totus « pad-nume- .
rum Cyproportionemba § = » s ¢
beat quinumerns qua- SR -

dratwus ad quadratum,ad numerii uero «y proportio-
nem ne baZeat quam numersns quadratus ad quadra-
tum.Proponaar anté ¢ alins numerus fine quadra-
tus fine non quadratus,qui fit a,qui ad fingulos « Buy
proportionem non habear quam numerus quadratus
ad qaadratum Proponatrg; linea rationalss « ¢ fiar
SJrcus numerns A ad numerum « 8,ita quadrasam linee
«ad quadratum . Commenfurabile eft ergo quadra-
tum linex s quadrato linea tu.Sed linea « eft rationalis:
rationalis eft ergo lineazn.¢v* quoniam numerns a ad
numerum « 8 proportionem non habet quam numeyws
quadratus ad quadratum,neque etiam quadratam li-
neas ad quadratum linee Luproportionem eam haber
quam quadratus numerus ad quadratum.cft ergo li-
neasincimenfurabilis longitudine linee ¢n.Rurfus fiar
Sicut numerus « & ad numernm w y,ita quadratum li-
nex{uad quadratum linez i 9. Commmﬁ;mbilc‘ e;;go
eft quadratum linee s quadratolinea w 0.Sedlineazn
eft rationalss. ergolinea x4 erit etid rationalis. Et quo-~
niam numerus « & ad numerum ay proportionen. non
habet quam quadratus numerws ad quadratum,neq;
etiam quadratumlinea3n ad quadratii lines w4 pro-
portionemhabet guam quadratns numerns ad qua-
dratum.
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dratum Eft ergo lineagu longitudine incommenfurabi
lislineew 0.ergo inea Inn o funt rationales porétia tan
sum comméfurabiles. tota ergo linea s erit binomii.

« -~ Dicopratercaillam effe binomium tertium. Cam enim
Jitficut numerus A ad numeram « 8, ita quadratum i

- mea s ad quadratii linex {n.Sicut wero numerus « £ ad

numerum ay, ita quadratum linez 3x ad quadratum

linean0.Per £quam ergo proportionem ficut numerus

A ad numerum o v,ita quadratum e ad quadratic

. linex w0.Sed numerus & ad numeré « y non habet pro-
, portionem quam numerns quadratws ad quadrasum.
: Ergo quadratum line «nd habe: proportioné ad qua-
, dratis linea x4 quam quadratus numerns ad quadra-
tum.eft ergo lineas longitudine incommenfurabilis li-

neend per 9.Et quoniam eft ficut numernus a 8 ad nu~

merum u y,ita quadrasum lineeyn ad quadratum li-

. nexw0.Ergo quadrasum lineaneft maius quadraroli
nee w0. fint ergo quadrato linea In #qualia quadrasa

linearum uo,x. Per euerfam ergo proportioné ficut nu-

mersus « B ad numerum B y,ita quadratum lineenad

uadratum linea x.Sed numerus « ¢ ad numerum gy

Zaéet proportionem qud quadratus numerss ad qua-
dratum.ergo ¢5* quadratum lineg {5 ad quadratum

linea x habebit proportionem quam numerus quadra-

tus ad quadratum. ergolinea In cft longitudine com-
menfurabilis linez x. ergo linea tu plus poteft guam li-

nea n8 quadrato lines fibi longitudine commenfiurabi-

lis.Sunt antem linex 3u,u 8 rationales potentia tantum
commenfurabiles:¢o* neutra est commenfurabilis lon~

X
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gitudine lineav.Ergo linea 24 eft binomium tertinm.
Quinquagefimumprimum Theorema. -

Réperirc binomium quartum. .

Proponantur numeri duoay, w.......... PO P
y Ctales ut cipofisus ex ip- S
fis nempe o p ad neutrit eo- 6 3w .
ram habeat proportionem ' e )
quam numer«s quadratws . T

ad quadratii(qualis eft omnis numerus quadratus ad
duos numeros non quadratos fe minores ipfum compo-
nentes. ) Sit antem linea rationalis A,¢o linee 4 fit com
méfurabilss longitudine linea « 3. eft ergo rationalis +2.
Sitg; ficut numerus B adnumerum vy, ita quadrati
linee «t ad quadratii linee U n. ergo quadratumlinee
sz eftcommenfurabile quadrato linea2u.Eftergo linea
U« rationali Et quoniam numerss & « ad numeris «y
proportionem ni habet quam quadratus numerus ad
quadratum:neque quadratum linee « ad quadratum
linea L whabebit proportionem quam quadratus nume
rus ad numerum quadratum. ergo linea 2 eft longitu
dine incommenfurabilis linee {n.Ergo linee s 3,2 n fant
rationales potentia tantum commenfurabiles, quare to
ta linea v eft binomium. Dico pratereacam effe bino-
mium quartum.Cum enim [it ficut numerus 8 « ad nu
meram « y,ita quadmmm lineg «2ad quadm'mm li-
nex { w:eft autem numeras g « maior numero ay. Ergo
quadratum linee « erit mains quadrato linee L n.Sint
ergo quadratolinee « aqualia quadrata lineari In,s.

Per
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Per eucrfam ergo proportionem ficut numerns g o« ad
numerum Cy,ita quadratum linee «{ ad quadratum
linea 8.Sed numerus ¢« ad numerum ¢y proportionem
non babet quam quadratus numerns ad quadratum,
igitur neque quadratii linee « ad quadratumlines o
ﬁbebir proportionem quam quadratus numerus ad
. 1u4dmmm numerum. Eft ergo linea «Q incommens-
rabilis longitudine linez 1. ergo linea 2 plus poteft qui
linealw quadrato linefibi inconmmenfurabilis longitu
dine. Sunt autem linez « 3, arationales potentia tansis
commenfurabiles,eftg; lineas linea vationali # comé-
furabilis logitndine. Ergo linea v eft binomis quarsi.

Quinquagefimumfecundum Theorema.

RePerire binomium quintum. .
Propanatur numeri duowy, ...

................ P ens } ’
- irCtales,uttorns Cadfin . o
- . ad —— 4
gulos wvy,y 8 proportioné -, 5 s,
eam ne habeat quaqua-" AR
4 .
dratwus numerus ad qua- —Fa

dratum,ficue in proximo theoremate.Et fit linea ratio-
nalis a:linee autem & fst commenfurabilis longitudine
lineays.Eft ergo linea T n rationalis:ﬁté; icut numerns
v « ad numernm a &,ita quadrasii line v ad qaadra-
sumlines 3« ergo quadraram linea Un eft commenfi-
rabile guadrato linex { o Eft ergoetiam linea 3 ratio-
nalis.Et quoniam numerus a y ad numernm u« 8 né ha-
bet proportionem quam numerns quadratus ad qua-
dmmm\,negue etiam quadratum lineaIn ad quadra-
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tumlinea s baf‘bebit Pro- weeeieiennonnen. 3o B
portionem qud numerss e
quadrarus ad quadrati, . © 3 w -,
Ergo line 2x,2¢ funt lon ¢ . T
gitudene incommenfurabi —

les. ergo linea Lu,3 s fume rationales potentia tantum co
menfurabiles. ergo tora linea « w eft binomiit.Dico pr -
terea eam effe binomium quintum.Cum enim fit ficue
numerns oy ad numeram o p,ita quadratam linea
-ad quadratum linea Q. Per conserfam ergo propor-
tionem ficut numerss Cuad numernm o y,itaquadra-
‘tumlinea«? ad quadratam linee 2n. Eft ergo quadra-
tum lincal mains quadrato linea Qn. Sint ergo qua-
drato linee 3 aqualia quadrasa lincari2x,0. Per ener
fam exgo proportionem ficut numerus € x adnumersm
Bysita quadratum linee ad quadratum linex 0.Sed
numerws B « ad numerum gy non habet proportionem
- quamnumerws quadrasus ad quadratum.Ergo neque
quadratum linex« 2 ad quadratii lines thabebit pro-
portionem quam quadratus numerus ad luadmmm.
‘Eftergolinealongitudine incomméfurabilis linea o,
-ergolineals plus poteft quam limeainquadraso linex
Jibi longitudine incommenfyrabilis. Sunt autem linee
snrationales potentia tantum commenfurabiles,¢r
linea 3w minus nomen eff,commenfurabile longitudine
linea rationali 4.Ergo linea «x eft binomium quintum.

Quinquagefimumtertium Theorema..

Reperire binomium-_fcxuun. |
Pro]onamw
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Proponantur numeri duo ay, wririoive p e
yBtales,uttornsap adfin- & eveienrienniieniiis

#los v,y € proporionéne. L2 S
abeat quam quadratusni & 16 t.w 8
mersus ad quadrati. Sit etid x 6,

. &0 alius numerus A,quique ad fingulos u G ynon ba-
- beat proportionem quam quadratus numerss ad qua-
- drasum.Sitg; linea rationalis fit eviam ficut numerus

Aad numerum Cw,ita quadratum linea ad quadrasic

_lineayn.Ergo linea erit porentia commenfurabilis li-
nea in.cft antemrationalis lineas.ergo ¢ linee Inerie
-rationalis. Et quoniam numerns £ ad numeri u 8 non

babet proportioné quamnumerus quadratus ad qua-
 dratum:neque ctiam quddraium linee s adquadrasic
Aines ¢ nbaZeéit proportionem qud numerus quadra-
- tus ad quadratum.Eft erge linea « longitudine incom-
menfurabilis linee 3u.Rurfns fiat ficut numerns .« ad
numernm «y,ita quadratum linex s ad quadratum li
_neanhErgo quadratailla funt commenfurabilia. Sed
quadratum linez tu eft rationale:eft ergo erid quadra-
‘tumlineand rationale. Ergo ¢ linea vt rationalis.Ez-
Zuoniam numerns o ad numerum ay proportioné ny
babet quam numerus quadratus ad quadratam:neq;.
quadratum linex {n ad-quadratum linea w8 propor-.

. tionem habebit guam quadratus numerus ad quadra-

tum Ef} ergo-lineanlongitudine incommenfurabilis li
“men. ergolinee {nnd funt rationales parentia tantié
commenfurabiles. ergo tota linea Q0 erit binominm.Di:

o praterea cam effe binominm [extum. Cum enim fir-
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[ficut numerns & ad numerik  a-veeeeee y o B
Bujita quadrati linee vad »-vveeveeeeoeee
. a0 .
quadratumlinea nEff an-  — —
“tem ficut numerns uad nu % LA
merum e vita quadraris i- .~ xS |
péeinad quadratum line x 0. Per 2quam ergo propor
. tionErm ficwt numerss Aad numerdm v, ita quadratis
linee s ad quadratum lines u9.Sed numerns #ad nu~
merim «ynon babet proportionem quam quadyains
-Butherus ad quadratum : neq; etiam quadratii lines «
ad quadratum linex 8 habebit proportionem quinu-
merus quadratus ad quadrasis. Ergo linea s eft longi-
eudine incommenfurabiles line4ns.Sedmodo probari
‘eft lineam g neffe eriam longitudine incomméfarabilem
linee «.Ergo ambe linez n,u8 funt incommenfurabi-
des bongitudine lineas.Er groniam eft ficut namerss Cu
‘ad numerum«y,itd 7u43ramm lineatn ad quadratii
lineanb.mains et ergo quadratii linee 2u quadrato -
neaxd.Sint ergo quadmt'o line_ge Ew ceguqlicz 7u4dr4t’4
Linearnm » 0,x.Ergo per enerfam propovtioneri ficutnu
merus ¢ u ad numersm Cy,itd quadratum liviee {x ad
quadrarum linee x.Sed numerus g «.ad numerum ¢y
.non habet proportionem quam numerus quadratus ad
quadratum. ergo neg; quadrasiilinean ad quadra-
sumlineaxhabebit proportioné quam numerus qua-
dratus ad quadratis. Ergo linea w, eft longitudine in-
«commenfurabilis lineax: ergolinealn poteftplufguam
lineand quadrato linec fibi longitudine inconimenfis=
rabilis.Sunt antem linee $und rationales potétia tan-
thm
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tum commenfurabiles,¢o* ambes linea n,n 4-incommeé -

[urabiles longitudine lines rationali a.Ergotota. linea
28 eftbinomium fextum.

' Lemma. -

Silinea retd [ecetur in partes duas quocunque mado pa-

rallelogrammum rectangnlum contentum ex f¢tioni-

-bus ambabus eft medsum ﬁoportionaliter_imer qua-

drata [¢cFionum. Et parallelogrammum rectangulum

contentum ex tota linea o altera feltione eft medium

proportionaliter interquadrasi totins linea ¢ qua-

“dratam difte fechonis . Sint duo. » LSRR ¥
quadrata « 8,8y, ita collocata ut s
linex a¢,Cfint ineademreltali- | p '
mea.Erunt ergo¢o* linea 18,8nin | - .. o1
eademretta linea per 14.1. Com- : .

Pleatur ergo parallelogramii « . M S |
“Dicoparallelogrammum retangulum ¢tc.urin'lem-
mate.Imprimis parallelogrammum y eft quadratum,
quia lined a&-eft aqualis linea ¢ p:linea uerd g+ lines
Bu.rotaergo linea Aceft equalis torilinea Tv.Sed linea
aeft aqualis utrigue yx,0 o.lineastem {n eft 2qualis
HErique a x,0 yper 54.1. ergo utraque lincarum « o,x 4
eft aqualis nrrique ax,0 y.Ergo parallelogrammum «
.eft equilaterum. Eft etiam veltangulum per 29.1.e190 .
parallelogrammum wy eft quadratum. Et quoniam eft
Jicut lineal g adlineam B ujitalinea a € adlineam ¢,
Sed ficut lineal & ad lineam ¢ wjita parallelogrammun
« B,quod eft quadratii linee 4 ¢, ad parallelogrammi
Anper 1.6, Stcut aurem linead & ad lineam €, ita pa-
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-yallelogrammum ax ad paralle -y ————
- logrammi 8y, quod eft quadra- .

tilinexCoper 1 6.Er%o ficurgna- "B
dratum « ¢ ad parallelogrammi
anjita parallelogrammum ax ad .
quadratii 8 y.Ergo parallelogram "~ —*
-mum &x eft medium proportionaliter inter quadrata
-« &,8 y.Dico pratereaparallelogrammum Ay effe me-
dium proportionaliter inter quadrata ay,6v.Cum e=
gim fit ficut linea w A &d lineam An,italmea xu adli-
neamy.fingule enim [unt fingulis equales.Per com—
poﬁtdm ergo Propam'onem 'qme_frobamr per18.5,f1-
cut lineawx ad lineam x aita, linea xyad lineax vy, Sed
fichtlinea « xad lineam xa,ita guadratum linee o« x,
guod eft guadratum « v, ad parallelogrammum ex « x,
x shoceftparallelogrammum a y per 1.6. Sicyt antem
linea s’ adlineam wy,itaparallelogrammum 2y ad
quadratam lineawy,quod eff quadrarum p.Sicut er-
goquadratwm «y ad parallelogrammum Avy,ita paral
lelogrammum Ay ad quadratum &y Ergo parallelo-
grammum Ay ¢ft medium proportionaliser inter qua-
drata « v, y.q#od demonftrandum erar.
. ‘ Lemma. ,
Qua/funt media proportionaliter inter eadé ant aqualia,
[untgipfa quoque inter f¢ aqualia.Sint tres magnitudi-
nes ,6,y.Sitque ficut « adC,ita & ady. fit fimiliter ficut
eadé magnitudo « ad dita pad eandé magnitudiné'y;
Dico g,d¢ffe inter [¢ #qualia Nam proportio « ad y eft
proportio duplicata ipfius w ad ¢ per diffinisioné, fimi-

liter

7o
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liter proportio eadé ip-

o

-

Jius wad vy, eft proportio

Niwia-

duplicaraipfins « ad 4 e

per eandé di /f nitione, .

Jed quorsm xqualzter -

Viola

multiplicia funt aqua-

lia,aut eadé ipfa quoq;

Junt .equalm Ergo fi-

4
&

|

chtu ad B,ita & ad A:

ergo per 9.5.8,0funt inter [¢ xqualia. Ide,f erint 4=
lie magnitudines aquales zpf i wyy pura 2 inter guds
ﬁtmedm proportionalss magnitudoa.. Lo

Q__mquaocﬁmumquartum Theorema, -

.t-l

Si fuperﬁcxcs contenta fuerit ex rauonah & b1n03
mio primo,linea quz illam. fupcrﬁqe Potcﬁ; eﬂ:
irrationalis qua binomiumuocatur. ... - ..

Superficies enim, « B y Ay crinea-

tur ex linea rasionali a8 ¢ | _, .

binornio primo linea « a.Dico
lineam qua fuperficiem ay po- }
teft effé irrationalé illam gue - |
socatur binomium. Cum enim

linea a & fit binomium Pmmu,
dinidatur in [i{a nomina in Fu

e

-

o ,[itg; mains nomen w, conflat lineas as, < 4 eﬂé ra-
ttonales pomatta tantum commenfurabiles, ¢5* lincam
«s plus poffe.quamlinéa s A quadratoline fibi comen-
ﬁtmbzlz; longirudine,¢s lineam v effe longtudme ci-
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menfurabilem lines propofite —
rationali « €. Dinidatur linea |, lu _-t’ 3 &
« 4 bifariam, ¢ aqualiter in -
punéto 3.Et quomam linea me. ¢
Plus poteft guam linea 4 qua- B
drato linea fibi longitudine ci- |
menfurabilss, [i quarte parti
quadrati linex minoris, hoceft -~ _
quadratolinea ] aquale fecundum maioré Imca,nem—-
pear 4]7flzcetur,dqﬁae: ﬁgura quadrata duwider linea
maiorem,nempe ain partes inter [¢ [é longitudine com-
menfurabiles, per fetundam: parm 18 buing.applice-
tur ergo feciidum lineam w« aquale quadratolinex «2
famllelogmmmum ex annv.Ergolinea aneftlongitu.
dine mmmenﬁtralnlu linee s n.Ducantur per funﬁd
w2 alteviizri lineaviom s 5,.07 patallelevo,ex,ng per
3r.1.¢o* parallelogrammo'a s- chuale quadratum con=
ﬁruatur sv:parallelogrammo ie-
ronx; fit xquale quadratum.rx, ‘ ‘
e’,«r ita defcribatur , ut linea o fit ) A
in eademreltalinea cum v ¢.fant
ergoineadérefta linea linea g, :
vo,¢9° compleatur pamllelogmm‘: .
mum e x. Ergo ]mrallelogrammx oo
cxeft quadratum per ea qua dicta ﬁm: in demonﬂ'ra-
tione lemmatis penssltimi. Et quoniam parallelogram—
mum exawnstff aguale quadrato lineas s Eﬂ igitur
Joutlinea wnadlineam « 3italinea < adlined neper
17.6.Ergo 1’" 1.6. ficut pavallelogrammum « 4 ad pa-
rallelo-

g 0z » 7

- S =
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rallelogrammum  a;ira Pdrallelog%aihmm sAadpa-
rallelogrammum u.-ErgoPardIIelo ammit oA eft me-
dium. proportionaliter snter parallelogramma u 6, x,
Sed parallelogrammun «4 eft equale quadrato ¢ 1.pa
rallelogrammum uero nx eft aquale quadrato v =.Ergo
quadratorum s v,vw mediii proportionale eft «a,quori
quadratorum e v,y w medium quogue proportionaliter
eft pﬂallelogmmm'um wp per lemma penultimi.ergo
wecft equale parallelogrammo « A per lemma proxi-
mum ante hoc theorema.Sed parallelogrammii woest
aquale parallelogrammo o ¢ per. 43.1.parallelogram-
mum werd « A eft aquale parallelogrammo ¢ y. Toti er-
go parallelogrammum «y cﬁ equale duobus parallelo-
grammis g0 § inter f¢ equalibus.Sed parallelogram-
ma o b,u x funt aqualia quadratiss v;es.totam ergo pa
vallelogrammum w y et 2quale toti quadrato =, hoc
¢t quadrato linee u§. Ergo linea v § poteft parallelo-

ammsumey, dicolineam u § effe binomiis. Cum enim
linea ax fitlongicudine commenfurabilis lines " ,ergo
linea tota w« eft commenfurabilis longitudine utrique
wn,ni per16.Sed per fuppofitionem linea s eft longity-
dine commenfurabilis line « g,ergo ¢o* ntraque wuns
eft commenfurabilis longitudine inez a 8 per 12.¢ft au
tem linea x 8 rasionalis: rationalis eft ergo utraque s,
ss.Eff ergo utrisg; parallelogrammum a0 u x rasiondle
per zo.Ergo ¢ parallelogrammum a8 evit commenfis
rabilepgtrdllel;grimo wx.ergo ¢o* que funt illis aqua-
{sa,nempe quadratas vy x que funt.quadrata lineari -
unf funtrationalia (o commenfurabilia. Et quonsd
Lo o : Y ;,
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linea wseft per pofitionem longi- ., -, o
tudineincomenfarabilislinee v a, [ T 1
fed lineauslinexan-eficommen- pl - _w__le
Jurabils,ut modo probatum eft:li |- :
nea aurem s A dicdmmer%hr_abi—
lis linee 2 Ergo per corollarii a
.nobis pofitum poft 14.limea an,est ¢ |
incommenfurabilis longitudine line# 3. Quare ¢ pa-
rallelogrammum « b parallelogrammo « A eft incomen—
furabile.Exgo ¢5* quadrati ¢ 1 eft incommenfurabile
parallelogramo ue, quia per pofitionem parallelogra-
mum « b eft equale qhadrato sy ¢5° parallelogramum
sAprobatum eft fjuale parallelogrammo g .Sed ficus
guadratums, adparallelogrammum p g, italinea o»
.ad lineam v p per-1.6.ergo per 10 linea o veft incommé-
Jarabilis lineare. eft antem linea or aqualislinea ur: b
neaantemsplinexr. eft ergoincommenfurabilis linea
urlinegr£.Modo autem probatum eft quadrata am-
barum linearam ur,v § €ffe rationalia ¢ commenfis-
xabilia. Ergo linea ur,p ¢ funt rationales potétia tantiv
commen(urabiles.ergo linea u ¢ eft binomium,¢y poreft
parallelogrammum «y.quod demoniftrandum erat.

Quinquagefimumquintum Theorema.

Si fuperficies contenta fuerit ex linea rationali &
binomio fecundo,linea potens il‘lamfuperﬁcicm
eftirrationalis que bimediale primum nocatur.

Saperficies.enim,u € v 4, contineatur ex rationalt « 8 ¢9*
binamio fecundo,qna fitlineaw A, Dico lineam qus fis~

R ' perficiem

13
»
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perficiéay poteft,effe bi-

* mains nomen fit « .ergo

LIBER X. .83

. . o R [ -
mediale [rzmﬁ. Ci enim 9| ¢ |& &
linea « 4 fit binomium fe-
e . . .
ciidum , dinidatnr in f4a
nomina in piiﬁ‘o \,ita nt

linet a5 4 funt rationa B 0 x X »
lestantim potentia commenfurabiles, o linea o'« po-

- teft plus quamlineas aquadraro linea fibi longitudine

commenfurabilis,¢* minws nomen nempe « A eft com-
menfrabile longitudine linea « ¢.Secetur linea abifs

~ riam ¢g* aqualiter in punto 3,05 quadrato linee +2

aquale fecundum lineam o s applicerur ]mraﬂelogram

. mum deficiens figura quadrata , quod parallelogram-

mumfic ex lineis enns.Ergo linea av, eft longitadine &
-menfurabilis ineens:¢o per punita ns,g ducantar pa-
rallela lineis « ¢, A y,linea n 8, x,2 A E¢ parallelogranto
« 8 quale quadratum confruatnr o r. parallelogram-
mo ueronx,equale guadratwm fimliter ciffruatur v,
¢ ita componantur ut linea ur,¢5* linea v £ conficiant
unam lineam reftam. ergo ¢o* linezov,rg cificiunt ana
¢o* eandem lineam,¢g* compleatar quadratii s =. Con
JRat ex bis qua demiftrara funt in proximo theoremate
parallelogrammum u ¢ effé proportionalirer medii in-
ter quadrata s nvw, ¢ aquale parallelogramo < ¢
lineam u £ pofSe faperficié u y.Modo fupereft a¢ demon-
Jhremus lineam u £ effé bimediale primum : quonid li-
nea weft longitudine incommenfurabilss linee v, ¢5* -
linea v & eft commenfurabilis longitudine Imes . cff
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ergolineaws longitudine
incommenfurabilis linee " | y
« g per 14. Et quoniamli | - .
nea aneft commenfurabi 1 . N
lis logitudine linea v v.eft
ergo tota linea « s logitn- ‘ |
dine commenfurabilisli- B e
_mea utriqite xwm per16.cft auté linea wxraionalis,er-
goutraque wwu srationals. Et quoniam linea s eft
Aongitudine incomméfurabilislines « g.eft antem linea
s commenfurabilis longitudine utrique wx,u sergo li-
nes wnn s funt longitudine incimenfurabiles linee «¢.
ergo linee wC,wn,ux fiint rationales potentia tantum co
-menfurabiles. Quare utrunque parallelogrammis « 0
xeft mediale per 22. quare utriique qmdgtm v 1,0,
eftetiamediale,ergo linee uv,0 §.fune mediales. Et quo=

| &

nidlincan eftlongitudine imé . ~ , o
ﬁmzbilu line w,comméfurabile | .
off parallelogramii ws parallelo- ¢ g

grammouxper 1.6.¢5* 10 huius,

i:cq/? quadrasum v quadrato
vwshoc eft quadraram lineapr,
giadrato linee,vf, quare lince |
k1 funt potentia comenfurabiles. Etquonidlines.ax
eftlongitudine incoméfiurabilis linea « a.fed linca we eft
longitudine coméfurabilis linee w,linca uero s a eft lo-
Zitudine commenfurabilis lineer 2.¢ft ergo linea wuin-
commenfhrabzllk longitudine linea <3 per corollarium
14 theorematis. Quare ¢ parallelogrammis e d eft in-~
: commen-—
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commenfurabile parallelogrammo « A, boceft quadra-
tum e parallelogrimo ughoc eft linea o v linea v g, hoc
eftlineanrlines ¢ eft longitudine incommenfiurabils,
Ergolinec ur,r § funt potentia tantum commenfurabi-
les.Sed modo probati eft eafdem effe medidles, ergo i«
negn vy funt mediales potentia tantum commen(i-
rabiles Dico praterea eas.continere fuperficiem rasio-
nalem. Cum enim lined v & fit longirudine cimenfiras
bilis utrique « < L Eft ergolinea « longitudine com-
menfurabilis linee «x que eft aqualislines u¢.Eff anté:
utraque lineas 2,4 x rationalis.ergo parallelogrammii
sAeftrationale per 20 huins,hoc eft i aquale paralle-
logrammum u .Sed parallelogrammum w ¢ eft conten-
tum ex lineis vy §. Ergo per3y linea ugceft bimediale:
primum quod demonftrandum erat.

- Qginquagcﬁmum{‘cxtu;n,Thcorcma..

Si fuperficies contineatur ex rationali & binomio.
tertio, linea quz illam {uperficiem poteft, eft ir-
rationalis qu dicitur bimediale fecundum.

Superficies enim « 8y A contineatur ex rationali« & ¢5*
binomio tertio linea « A,qn fit diuifa in [ha nomina in
punctos, quorum maius homenfit linea av. Dico lined’
que poteft fuperficiem ayeffe irrationalem wocara bi-
mediale fecundum.Sit enim eadem confbructio figura-
rum que in proximis theorematibus. Qgoniam linea
A eft binomium tertiii lines « .5 A funt rationales po-
tentia tantum comméfurabiles , ¢ linea w< plus poreft-
quam linea « & quadraso linea fibi longitudine com-
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méfurabilis , ¢ neutra linearis 7
w5 A eft longitudine comméfu- 8 M [
rabilis linex « 8.Sicut in fupe~
rioribus eft demonfiratit,ira bic
demonftrari porestlined u t pof-
jé /i;perﬁcié’ &y, lineas uryf :
effe medialespotentia tantitci- € 0 * ™y
menfurabiles,itaque lineamuf = ¢ ————T—%
effe compofitaex lineis mediali-
bus potentia tantum commenfi ¢
ralibus Reftat demonftrandum
eandem lineam y g effe bimedia-
le fecundums,quoniam linea «
eft longitudineincomméfurabilis linee « g hoc est lines
sx. fed linea « A est comméfurabilis ligitudine linea 2.
Eftergo linea2 ligitudine incomméfurabilis lines v x.
ergolinea g v,ux funt rationales, quia ex bypothefs li-
mea s aeSt rationalis,cuilinea § « est commenfurabilis.
Ergo linea s v,sx fant rationales potétia tantum com-
menfurabiles.ergo Pdrallelogrammum A eft mediale
per 22.hoc eStparallelogrammum w o, quod continetur
ex lineis wr,p £.Ergo lineanf estbimedsale fecundum.

Quinquagefimumf{eptimum Theorema.

o °

Sifuperficies contincatur ex rationali & binomio
quarto,linea potens fuperficiem illam eft irratio-
nalis,qua dicitur maior. o L

Superficies ay contineatur ex linea rationali « ¢,¢5° bino=
mio qudarto,linea « # diuifa in fwa nomina in punitos,

e
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ﬁté; maiws nomen x « Dico lineam qtié poteﬂ [uperfi-
ciem « y €ffé irrationalé eam , qua dicitnr maior. Cum
enim linea a & fit binomium
quartam , ergo linex av,edt o, sl e |3 &
[funt rationales potentia tan- 1 '
tum commenfurabiles: ¢ li- |
nea « « plus poteft quam linea - |
«Aquadrato lines fibi incom .1
menfurabilis longitudine:¢s p L
linea wseftlongirudine com- ~
méfurabilis rationali « ¢.Se- el v
cetur linea «a bifarid ¢ a-
qualizerin puntto ¢ fech-
dum lineam as quadrato li-
new 3 xquale applicetur pa- .
rallelogrammum ex awxs.Ergo linea an eftincommeé=
Jurabilis longitudine linean« per fecundam partem 19.
theorematis. Ducantur adlineam « ¢ parallelend, x,
2N fiant catera ut in /hferioribm. conflat lineam
wEpoffe fuperficiem .y Nunc demiftremus illam lined
wteffeirrationalem,qua maior dicitur.Cum enim li-
nea uxfitincommenfurabilis longitudine linea . ergo
ctiamerit parallelofmmmii w8 incommenfurabile pa-
rallelogrammo u x,hoc eft quadratum e y quadrators.
ergolinea nr,v§ funt porentia incommenfurabiles. Er
quonid linea as et longitudine comenfurabilis ratio-
nali «C,id eft per pofitioné, parallelogrammit ax eft ra
tionale per 20.ergo ¢ compofitii ex quadratis illi #-
qualibus, nempe ¢ 11w,qus funt quadrara lineariipy,.

? X, A~

N .. e

v
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vh.erit fimiliter rationale.¢o
quoniam linea « et longitu = 7 2 Y
dine incommenfurabilis lines
a8, hoc eft linee vx: &5 linea
« A ¢ft commenfurabilis longi-
tudine lines {:Ergo linea v

A l o
et longzmdme incommenfis- B : T
. . o
rabilis line s x.ergo paralle-
logrammis « eft mediale,hoc 1 4 4

estug,contétum ex lineis uy,
vi.ergo linea ur, £ funt poten
tiaincommenfarabiles confi- L L
cientes compofitii ex quadra-

tis ipfarum rasionale:parallelogrammum uero ex ipfis
mediale.ergotota linea uf eftirrationalis qua dicitnr
linea maior , ¢r potest fuperficiem wvy quod demon~
ftrandumerat. ‘ ’

Quinquagefimumoctauum Theorema.

Si fuperficies contincatur ex rationali & binomio
quinto, linea qua illam fuperficiem poteft, eft ir-
rationalis,que dicitur potes rationale & mediale.

Superficies « y contineatur al
exrationali « ¢ ¢ bino- = p| ¢ 1§ &
mio quinto,linean dine |
fan fua nomina inpun-
o jitaut maius nomen |
firasDicolined qua po- |
eeft fuperficiem illam ay, 8~ g X A »
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effe irrationalem,qua dicitur poten s vationale ¢ me-
diale. Sint enim eadem conftructiones qua in pracedé-
ti.Conflat lineam qua poreft faperficiem « y effe u £. De-
monftremus sllam lineam u ¢,¢fe lineam potentem ra-
tionale ¢5 mediale. Cum enim linea un fit incommen-
furabilis longitudine lineans, eft etiam incommenfura-
bile parallelogrammum a6 parallelogrammo o+, boc eft

quadratiilinee uv,quodeftqua- p x
dratii sy quadmtd lineer£,quod
est quadratiivs. Ergo lines ur g ‘ _7 &

v £ funt potentia incommenfura-
biles, Et quonidlinea « A eSt bi-
nomium quinti,eftg; minus cius
nomélineasaillahneasa,effls-  ~  °
gitudine cimenfurabilis rationali  8.Sed lineanceit
longitudine incommenfurabilis linee s 4.Ergo linca s
estlongitudine incommé[urabilis rarionali « C.ergo bi=
nee « 8,x « funt rationales potentia tantum commenfi
rabiles. ergo parallelogrammum w x5t medtale hoc eft
compofitum ex 7uadr4tis. linearum wur,v §. Et quoniam
eft commenfurahilis longitudine linea 4 linee « 8, hoc
estlineax.fedlineas aestcommenfurabilis longitudi
ne lmea 2. Ergo ¢ linea 2 estlongitudine commélu-
rabilis lineg «x, o lineavx et rationalis.ergo ¢5 pa-
vallelogrammiis s erit razionale per 20.hoceft paral-
.lelogrammum e quod continetur ex lineis ur,rf.Ergo
sllelines wryf fAnt potétia incomenfurabiles coficien-
tes compofitum ex quadratis ipfarum mediale:paralle-

 legrammum uérs ex, 1pfis rationale.Ergo tota linea p ¢
_ Z ij
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eStirrationals,que dicitur potés rationale ¢ mediale:
¢ poteft fuperficiem ay. quod demonfirandum erar.

Q@nquagcﬁmumnonum Theorema.

Si fuperficies contincatur cx rationali & binomio
{exto,linea qu illam fuperficiem poteft eftirra-
tionalis,qua dicitur potens duo medialia.

Superficies By 4, contineatur ex
rational: « 6,¢5* binomio féxto I lel e »
linea « & dinifa in ks nomina
in puntto v ita ut mains illins
nomé fit ««: dico lined qua po-
test fuperficiem a ye[fé irratio- .
nalem eam,que dicitur porens € @ %Ay
duo medialia.Sintenim exdem o Fa

€

conftruttiones qus inpraceden
tibus.Manifeftum eftlinedqua.. -
potest fupetficiem ay effé lined -
w0 lineam preffeincommen
furabilem potentialine 1£:¢9° S
gnoniam estincommeéfurabilis longiradine lines w li-
negul. ergo linca ile a s, € funt rationales fa’térhi&t
tantum comméfurabiles. Ergo parallelogrammum « x,
hocest compofitnm ex quadratis linearum pr, v £ eft
mediale.Rurfus cum linea « Afit incomméfurabilis Ion-
gitadine line a ¢,ergo etiam incommen/urabilis longi-
tudsne erit linea < lineg e x. Ergo mediale erit Pdmﬁ:-
logrammum «nhoc est u g, quod citimetur ex wnyvg.Ee
queniam estlongitudine incomméfurabilislinea av ki~

nie

@ o
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nee cz.erfo etiam parallelogrammsm « x evitincom—
menfravile parallelogramo « a.Sed parallelogrammis
o x e5F equale compofito ex quadratis linearum wr,v:
parallelogrammii uerd« A est aquale ei quod fitex uv,
v£.Ergo compofitum ex quadratis lineard uv,v £ eStin-
commé[urabile i quodfis ex v, £,ftg; mediale utris-
que:¢glines pr,rf funt potentia incimenfurabiles.Er-
go tota lineantest potens duo medialia, 5 poteft fu-
perficiem wy.quod demonfbrandum fuir. - Hiclegitur
quoddam lemma,quod quia wifum eStidem cii eo quod
' poffponisur 39 theovemati , ideo prezermisfimus. pre-
tered qua bic affersur illins demonfEratio,clim non [a-
tisfaciat,[uperiore illa,que ¢g certifSima & facillima
“eft, conteni. fimus: loc ipfiem lemma perfecutns ¢
~ Sexagefimum Théorema. "
Quadratum binoinij fecundum -lingdm ratiana-
Tem applicatii facic alterd latus binomid primi.
_Si;binomium.linefz w6 jl_iniﬁ . o, e
> infugnomina in pitlto y, T
AUt mains nomé fitw y: SR
Vo Profondmf binea ra~ < _ -
tionalis linea A ¢ qua~d—|* Kodill R4
drarolinex « g equale fé- | | i
cundum lineam as appli- 1
cetur parallelogrammam |
A2 latws alrerum faciés: | .
lineams av.Dico limeam A & U
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effe binomsis promuym Né o -, - g
fecundum lineam 4« qua- -
drarolineq ay 2quale ap-

cetur parallelogrammic ‘
Plicerur parallelogrammis. ol i v

Ab.quadraro ausem lince *
8y aquale applicetur pa- |
r,a_llclogrgmmmm ARefi- | 1.
.,dyumggoyienﬂfqidgupd, oo Ll b

¢ bisex: lineis ay,y B eft - . - ‘
fit bisex lmeis ay,y B eft L %_l

&

qualerefiduo nidelicetpa- ¢ .

rd”%’ogm?f.gmm;z-&«m:; Inea uy bifc_trif @‘ )?qﬂd-

liter in punéto r.¢9 ducatnr linea v § parallela utrig; li-
Bearnm unn 3.V Irumuis ergo parqllelbgmmmorﬁ' A
vgest aquale ¢i. guod firfemel ex lineis wy y €. E¢ gua-
niam linea « & eft binominm diuifa-in [u a-nomina n
punctoy.ergolinea «y,y p funt rationales potétia tan
tum commen(urabiles.Ergo guadrata linearum v,y 8
Sfanc rationahasidedque comenfurabilia. intev fe.quaré
¢ compofiewm ex illisquadratis-linearum «y,y.£ et
commenfurabile fingulis quadratis. linearé « v,y € per
16. Ergo compoﬁmm ex 7u4dr¢'ﬂk‘.lineamm;n‘m :S:lleff
rationale. et antem aquale pardllelogrammo an.ergo
¢ parallelogrammum & A eftrariondlesey fecundum
Lineam rationalem applicatur av.Exgo linea dn cft ra-
sionalis ¢ longitudine comenfiuratnlis ling-Axper. ar.
Rurfus quoniam linez o v,y B funt rationales potentia
tantum comméfurabiles: ergo.id qued fithisex o v,v.8
nempe parallelogrammum vt ¢St mediale per-22,¢5° il
ludparallelogrammum u applicatur fecidum ratio-
nalem
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nalem uA.eft ergo linea un rationalis ¢ incommenfi-
rabilis longitudine lines 1 Mhoceftlines a e Eft autem

.9 linea aurationalss ¢o* longimdine'commenﬁmbi-

A linee 2o Eff ergo linead u,linee ux longitudine ince
menfurabilis. Sunt autem amba rasionales.funt ergo
lines Ap,uurationales potentia tantum commenfira-
biles Ergo linea ax eft binomium.Demonftremus pre-
terea illam effe binomium primum.Nam cwm quadra-
torum linearum v, ¢ fit proportionaliter medium pa
rallelogrammumex «yy B per lemmapofitum poft s3.
Ergo etiam parallelogrammorum 4 ,x A,prbpbrtiona-
liter medsum evir pamllelogmmmum nf quia ﬁngula
Jingulis funt aqualia.Eft ergo ficut parallelogrammum
A0 adufitapfadxahoceft ficut linea ax ad lineam
uvitalineauradlineamux.Ergo quadratum linee uy
eSt aquale parallelogrammo ex & x,ux.Et quonid qua-
dratum lines a y eft comenfurabile quadrato linea v ¢:
ergo ¢ parallelogrammum 4 ¢ eft comenfurabile pa-
rallelogrammo x n.Quare ¢5 linea ax eStlongitudine
commenfrabilis lineg x u per 1.6.¢9°x0 huins. Et quo-~
niam quadrata linearii «y,y & funt maiora eo quod fir
bis ex wy,y 8 per lemma pofitii poft 39.ergo ¢5* paral-
lelogrammii an eft maius parallelogrammo u}. Qua-
re ¢o linea Au eStmaior linea ux per.1.6.E: eft aquale
parallelogrammii ex Ax,x u quadratolineg nr hoc est
Zudrm parti quadratilined un,quia linea un diuifa eft

ifariam ¢ &qualiter in punctor,¢eft linea ax lon-
Zitndine commenfurabilis lines x p. Ergo per 18.linea

2 uplus poteft quam lnea ux quadrato linee fibi lon-
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gitudine commenfurabilis.Sunt autem ¢o linea Ay, n
rationales fzotemia tantum cammenﬁ:méile:,e’y' lineq
A u,qua eft mains nomen,eft longitndine commenfira-
bilis propofite linea rationali a<.Ergo linea ax eft bi-
nomium primum.quod demonfbrandum erat.
© Sexagefimumprimum Theorema,

Quadratum bimedialis primi fecundum rationa”
nalem lineam applicatum facit alterum lacus bi- -
nomium fecundum. .~ o
Sit bimediale ph’mum lineanp , ;8
diuifain [4a nomina in pun- '
&lo v, quoram mains nomé fir, , .

wy:¢y proponatur linea ya- S | &

tionalis afecandi quamap~ | || .

plecetur aquale quadrato li-
nee a g parallelogrammi ag -
aciens alterum latus lineam | _
N Y CEFUR T |
an: dico lined an effe binomis R
Jecundum.Sint enim exdem conflructiones gy in pro-
ximo theoremate,quoniam bimediale primum dinifum
eft in fua nomina in puncloy. Quadratalinearum,ay,
y Bfunt medialia.ergo parallelogrammum an eftetid
mediale.Eft ergorationalis ineau, €5 incommenfu-
rabilis longitudine linea &« per 2.3. Rurfus quoniam id
quodfit bis ex w v,y 8 eftrasionale, etiam parallelogri-
mum p g erit rationale.Ergo linca un eft rationalis ¢o*
longitudine commenfurabilis limex u nshoc eft lineg av.
ergolinea # ueft longiudine incommenfurabils linea
Ha
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%, @ funt rationales: ergolines Ap,un funt rationa-
les potentia tantum commenfurabiles.ergo linea aueft
binominm. demonftremus illam effe binomium [ecun-
dum.Quoniam quadrata lincarum v,y 8 fint maio-
ra eo quodfit bis ex ay,y &.erit ergo parallelogrammii
AA mains parallelogramo u2. quare ¢ linca d u ma-
ior linea un. ¢ quoniam quadratum linex « 1 eft com-
menfurabile quadrato lineay ¢, etiam parallelogram-
mum A0 erit comenfrabile parallelogrammo x A.qua-
e ¢ linea Ax erit commenfurabilis longitudine linea
x iceo eft parallelogrammis ex 2 x,x u aquale quadra-
tolinea ur,boceft quarta parts quadrati linee un.Er-
go linea au plus poreft quam linea w, quadrato lince
fibi commenfurabilis longitudine per 18.¢ éft linea un
* longitudine commenfurabils linee rationali as., ergoli

-nea dueft binomium fecundum. | ~

Sexagefimumf{ecundum Theorema.

Quadratum bimedialis fecundi fecundum rationa
lem aPPlicatﬁ,facit alterd Jatus binomia tertid.

‘it bimediale ecundum lineanc o > &
diuifa in fua nomina in pun- ' -
o y:ita ut mains nomé fit u 1.
Sitgsrationalts A« fecundum &' ———
quam quadratolinex u £ -
quale applicetur parallelogra
mum A2, faciés alteram lazus
lineam an.dico lineam aneffe | s
binomium tertinm. Sint enim

| 1y @
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eadem conftractiones, qua in o > B
pmcedentibw, quoniam linea -
« 8 eft bimediale fecandi,di-  — [ ]

wifum in punthoy infuanoms & ——
na. ergo ¢g* Copofitis ex qud-
dratis inearum ay,y € eft me-
diale,cftque aquale parallelo- |
grammo- AA. ergo ¢F° AN erit | e £ 3
mediale.ergolinea au erit ra -
tionalisgo longitndine incomméfurabilis linee a« per
23.Eadem ratione ¢o* linea wuerit rationalis ¢z lon-
gitudine incoméfurabils linee u ahoc eft linea 4v.ergo
urraquelinearum & u,ux et rationalis ¢ incommen-
ﬁ;mZiIi; longtmdine_ lineg n¢. Er quoniam eft incom-
menfurabils longitudine linea uy linex y 8:¢5* ficut li-
nea ayad lineam y g,ita ¢5* quadratum linet ay ad
parallelogrammis.ex « v,y 8 pery.6. Ergo ¢o* quadra-
tum linex oy erit incommenfurabile parallelogrammo
exay,y 6.Quare ¢g* compofitum ex quadratis linears
« v,y & eft incomenfurabile ei quod fit bis ex « v,y 8, hoc
eft parallelogrammum an,parallelogrammo u3.Qua-
re ¢g* linea au eritincommenfurabilis longitudine li-
nec ux. Sunt auté amba rationales. tota_ergolinea A
¢ft binomium.Demonftrandum eft praterea illam effé
binomium tertium.quemadmodum in fuperioribus,ita
hic cicludemus lineam A u effe maiorem linea ux, ¢fSe~
quelineam ax longitudine commé'/krabilem lineg x u,
effectiam pamllelogmmmum ex Ax,ux €quale qua-
dratolineaur.ergo ¢o linedap plus poffe quam linea
M
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un quadrato linea fibi commenfurabilis longitudine: ¢
nentra ex Au,uneft longitudine commenfurabilis lines
Acergolinea aueftbinomium sertium.

Scxageﬁmumtcrtium Theorema.

Quadratum linez maioris fecundum lineam ra-
tionalem applicatum, facit alterum latus bino -
mium quartum. '

Sitlinea maior a ¢ diuifain ﬁl.d no- o y 2
mina in punctoy,ita urmainsno ' —+——
men [it ay,firg; rationalis A, ¢
Jecundum lineam a«quadratoli &——
nea € aquale applicerur paral-
lelogrammum  a faciens alteri
latus au.dico lineam anefé bino
minm quartum.Sint eadem con
Pralliones quain pracedétibus.
¢ quoniam linea « & eft linea maior diusfa in [ua no-
mina in punilo ylines a v,y 8 funt potentia incommen
furabiles, conficientes compofitum ex quadratisipfari

‘rationale:id uero quod fit ex ipfis, mediale. Cum igitur

“compofitum ex quadratis linearumavy, yCfir rationa-

dexergo ¢ parallelogramic anerisrationale. ergo ¢

- linea aperit rationalis ¢g longitudine commenfurabi-

lis line a Raurfies cumid quod fit bis ex a v,y 8, hoc est

 parallelogrammum u2 fir mediale,¢s feciidum lineam

rationalem p A fit applicati : ergo ¢ linea unerit ra-

tionals,¢o* longitudine incomenfurabilis linea A +. er-

© gogo linea auerit longitudine incommenfurabily li-
~ AA i

9
>

£ 6* E 3



EVCLIDIS ELEMENTOR.
necunergolincg Auwunfintra- o

¥y B
tionales potentia rantum commé * t
Jurabiles. ergo linea ax erit bino
mium.Demonftrandum eftillam & I s

preterea ¢ffe binomium quartis
fimilster,utin pracedentibus con
cludetur lineam A u effe maiorem
linea un.Cum igitur quadratum l* o
linex wyfit incoméfurabile qua- £
drato linee y¢.ergo ¢o* parallelogrammum 4 erit in-
comméfurabile parallelogrammox n. Quare ¢7 linea
A erit longitudine incommenfurabilis lines x n. Ergo
perg.linea au plus poreft,quam hinea u v quadrato li- .
mec fibi longz’mdirze incb’menfumbilis:ﬁmté,- linee Au,
1 u rationales potentia tantum commenfurabiles, ¢o li
nea # u longitudine commenﬁ;rabilxk linea propofitera
tionali a«. ergo totalinea ax erit binomium quartum.

Scxagcﬁmurnquartum Theorema.

Quadratum linex {)otétis rationale & mediale fe-
cundum rationalem app]icatum JSfacitalterum la
tus binomium quintum.

Sit linea potens rasionale ¢ mediale ¢ dsnifa in faa no-
mina in punclo y,ita ut mains nomen fit wy:fitg; ratio-
nalis s, ¢ fecidum lineam a qnadrato lines « ¢ £-
quale applicetur pamllelogmmmum A3 faciens alterk
latus lined A . dicolineam A u effé binomium quintum.
Sint eadem confiructiones quain pracedentibus. Cum
igitur linea u B fit potés rationale ¢ meduale dinifain

s
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[isa nominain pilhoylineeny, « 2 B
v B funt potentia incommenfu-
rabiles,conficientescompofitum [ T uly o

ex quadratis ipfarum,medsale: |
id uerd quod fir ex ipfis,ratio-
nale. Cum igitar compofitii ex
quadratis linearum « v,y £ ﬁf
medm.le,c.rgo para‘llelogmmm.u | Ay
A erit etiam mediale.quare li-
nea A erit rationalis longitudine incomméfurabilis li-
nea AvRurfus cumid quodfit bis ex « v,y Cfit rationa-
Ie,hoc eft parallelogrammii u 2,ergo linea unerit rasio-
nalis longitudine comméfurabilis linex avIgitur linea
A eft longitudine incomméfurabilis linea wx. Ergo li-
e Au,n erunt rationales posentia tantum commen-
Jurabiles. ergo totalinea ax exit binomis.dicopraterea
illam effé binomium quinti.Similiter-enim demonftra~
bitur parallelogrammii ex Ax,x i effé aquale quadra-
to linea kv,¢o* lineam ax effe longitudine incommen(u
rabilé lineg x u.Ergo per1g.linea a u plus poreft quam
linea un quadrato linea fibi longisudine incommenfy-
rabilis:funtg; lined A u,un rationales potentia tantum
eoméfurabiles,eftq; mnor linea ux lonfimdine comé|u
zabilislines av.ergo tora linea Ax erit binomis quintss.

Ly

Sexagefimumquintum Theorema. -

Quadratum linez potentis duo medialia fecundi
rationalem applicatum,facit alterum latus bino-

mium fextum. .
. : AA i
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Sit linea potens duo medialia « o > A
diutfain fua nominain puntto -
7,ﬁté,‘ linea rationalss A« fecun- NI m v 9
dum quam quadrato linee g |
equale applicerur parallelogra- |
“mum A} faciés alterit latus an.
dicolined A effé binomis fex- |
tum.Sint exdem confirulfiones | 1
que in pracedentibus.quoniam © er 5 5
linea « Ceft potens duo medialia dinifa in f4a nomina
in punclo y,ficut in careris dictum eft, ueriique paralle-
logrammum a r,n2 eft mediale,¢s fecundum linedra-
tionalem av applicantur.ergo utraque linea Au,un est
rationalis ¢ longitudine incommenfurabilis linea a1+
Ez quoniam compofitum ex quadratis linearié «y,y 8
eftincoméfurabile ei quod ﬁth ex'ny;y 6.Ergo ¢ pa-
rallelogrammum aneft incommenfutabile parallelo-
grammo ul.ergo linea A p q/}_-longimdineincomme"ﬁh
rabilis lineap . ergo linee Aus unfuntrationales poté
tia tantum comméfurabiles. ergo linea Aweft binomii,
dico praterea illam effe binominm fextum. Quemad-
modum enim in cateris eft demonftratum, ita hic etiam
demonftretur parallelogrammum ex 4 xx iveffe 2qua-
le quadrato linezunr, lineam?,- Axeffe 1angimdine inco
menfurabilemlinex x ujitaque per 19.lmeam 2 u plus
poffe quam linea un quadrato linea fibi incommenfis-
rabilis longitudine.fed neutralinearam & pp x eft lon-
gitudine commenfurabils linex rationali 4v.ergo tota
linea axneft binominm fextum. -

Sexa-
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( Sexagefimumf{extum Theorema. -

Linea longitudine commenfurabilis binomio eft,
& ipfa binomium eiufdem ordinis.

Sit binominm linea « B.fi1g; ei lon-

gitudine commenfurabilis linea - PRI

yd. dicolineam y Aeffeetiam bi ™ —
nomium eiufdem ordinis,cuins eft ¢o* linea w€.cit enim
linea « g fit binominm,dinidatur in fha nomina in pHn
o, firq; mains nomé « vErgo lineawss £ funt ratio-
nales potensia tantum commenfurabiles fiarg; ficut li-
‘nean adlineam vy ajitalinea wead lineamyQ peria.
6.Ergo ¢g' refiduas ¢ adrefiduamy A erit ficar tota li-
nea « p ad totam linedy a per19.5.Sed linea n ¢ eft lon-
gitudine comméfurabulis linea y . ergo eriam erit lon-
gitndine commenﬁ;mhlis lincanslineay:¢o lineas¢
lineaz aper 10 huins.Stint autem line w3 B rationa-
les. fans ergo etiam ravionales linea 2,2 A.Et quoniam
eft ficut linea wvad lineam yg,italinea « Cadlined z 2.
permutata exgo praportione ficut linea wvad lined e,
ita lineayeadlineam  a,fedlinea « s 8 funt potentia
tantum commenfurabiles.ergo ¢y linea y 3,0 .funt po
tentia tantum comméfurabiles per 10 huins.Sunt anté
X mtionale::?er‘go lineatota y & est binom{um.Dico
pratereacffe binominm eiufdem ordinis cuins &0 linea
« C.nam linea wsplus poteft quam lineas¢ quadrato li
ne fibi commenfurabilis longitudine, aut quadrato li-
nea fibi longitudine incomméfr abilis. Si primum plus
poreft quadrarolinea fibi longitudine commenfurabi-

& h 4 4

-
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lissergoeslineay pluspoterit; , . o 4

| qudm linea 3 A, quadrato linee s &
fibilongitadine commeyicmbi- — _
lis per 15 huins Et fiquidem linea « veft longitudine com
menfurabilis linez propofiee rationali: ergo linea v,
qua eft longitadine commenfurabilis linex us,erit in-
quam lineay? etiam longitudine commenfurabilys ei-
dem lines propofiterationali per 12 buins,obeamiue
canfam utraque linea o £y & eft binomisi primum,hoc
eft urraque erit eiufdem ordinis. Siuero linea « & eft lon
Litudine cqmmenﬁ;rahlzk linee propofita rationali,er-
golineag a, que eft longitudine commenfurabilis linee
« 8, erit etiam longitudine commenfurabilis linee pro-
pofira rationali, ofea,mé; caufam erit utraque binomiis
Jecundum,boc eft utraque eiufdem ordinis.Sinero ne-
tralinearum u s £ et longitudine cimenfurabilis pro-
pofiearationali,nentra ceam linearum v 3.3 Aerit eidf
propofisa linea rationali commenfurabilis longirudine
perig buins. ficergo utraque linea evit binomium ter-
tium.Quod fi linea a s plus poteft, quam linea « g qua-
drato linea fihilongitudine incomméfurabilis,ergo ¢°
Lineay 2 plus poterit quam lineal 4, quadrato lineafi-
bi longitudine incomenfurabilis per vs huins. Et f§ qui-
dem linea s eft longstudine commenfurabilis propofire
rationali, ¢o* lineay Lerit eidem rationali longitudine
commenfurabilis:tunc erit utraque binominm quarti.
‘Quod i linear 8 fuerit rationali commenfurabilis lon~
Zitudine,¢o lineay Aerit cidem longitudine commen(i
rabilis: eritque boc modo utraque fi:zominm quintum.

Quid
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Quod fineutra incaram « s,5 8 fuerir rationali com-
menfurabilis longitudine,nentra etiam v 3,3 A erit eidé
commenfurabilis longirudine:eritq; utraque binomium
fextam. Quare linea longitudine commenfurabilis bi-
nomio,eft esiam binomium etufdem ordinis.

Sexagefimumf{eptimum Theorema.

Linea longitudine commenfurabilis alteri bime-
dialium,eft & ipfa bimediale etid eiuf{d€ ordinis.
Sit bimediale linea « :eidem fit alia, . s
coméfurabilis logitudiney a. dico ™, T
lineam yaeffé etidbimediale einf~ N
dem ordinis,cuins o linea « €.Dinidatur linea « ¢ in
fia nomina in punito «, fiarg; ficus linea w ¢ ad lineam
y Mita linea s ad lineam y Lrefidua erge linea g evit
ad lineam A ficut totalinca « & ad totam v #: fed Ii-
uea o 8 eftlongitudine commenfurabilis linea y a.ergo
¢7* linea w s erit longitudine commenfurabilis linea v ¢,
€7 linea v p linex g A, Sunt antélines ws,s p mediales,
ergo ¢g° linee y2,24 funt etid mediales per 24.Et quo-
niam eft ficut linea w v adlineam « g, ita linea v ad li-
neam  &:fed linez w5 & funt potentia tantum commé
Jurabiles,ergo ¢o linea v, 4 funt potétia tantum ci-
menfurabiles.fed modo probatum eft eas esiam e[fé me-
diales,ergo tota lineay Aerit etid bimediale:dico pre-
terea effe bimediale einfde ordinis,cuins ¢ linea « .
cum enim fit ficut linea o adlineds pyitalinea 42 ad
lineam a: fieg; ficut lineay 3 ad lined L o ita quadrarii
linee ylad ta parallelogrammum ex 33 4 per 1.6,
' ' BB
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Ergoficutlimea av adlineam vp, - 5
ita quadratii linea y adparalle-— P

logrammii ex v, 4 per 1.5.Sed
ficut lineawsad lineam « g,ita quadratum lines « < ad
Parallelogrammti' ex e B,per1.6.Ergo ficut quadra~
tum linea < ad parallelogrammum ex as ¢,ita qua-
dratum lineeyg,ad parallelogrammum ex v3,2 4 per
IL.§. permurata ergo proportione ficut quadyatii linee
wsad quadratum ling v, ita parallelogrammii ex s,
« & ad parallelogrammumex 1,2 4: fed quadratum
linca v eft commenfurabile quadrato lineey?, quia
modo probatum eft lineas s, v L effe commenfurabiles,
Ergo parallelogrammam ex ws,« g erit commenfura-
bile parallelogrammo ex y 3,2 4. Siergo parallelogra-
mym ex.asy Cfueritrationale,hoc eft fi linea u 8 fuerit
kimediale primum,parallelogrammum quoque ex v2,
L aeritrationale, ergolineay a erit etidvimediale pri-
mum.Si uero pdmllelogmmmum ex we,. 6 fum’t me-
diale,hoc eft s linea u € fuerit bimediale fecundum, erit
etiam parallclogrammum ex vy, Amediale. Ergo etid
linea y A erit bimediale fecundii,quare ¢g* ambe erunt
cinfdem ordinis,quod demonftrandum erar:hoc auntem
theorema 67.poreft uniuerfaliter concipi.linea comme-
furabilu alteri bimedialium longitudine ¢o fententia
fiue fentétia ransumeft ¢ ipfa bimediale, etiam einf-
dem ordinis , neque eo minus uerum erit. quod ipfam,

etiam eadem nia demonfirabitur.
Sexagefimumo&auum Theorema.

Linea c()mé{%rabilis linex maiori eft & ipfa maior.
Sit
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Sit linea maior « & cui fit commenfurabilis linea y quo-
cunque modo,hoc eft fiue fit longitudine ¢ potentiafi-’
mul commenfurabilis, fiue potentia tantum. Dico lined

y & effe etiam lined maioré. e B
Dfuidfttur lineauCin //im no ' 5 g ~
minainpanhofiantg; ce- " "
tera quemadmodum in i~ - "
& 7. Y - % € g\
perioribus. Et quonid eftfi- . .
L)

cutlinea w g adlineam y a: z
ita ¢g* inea wsadlineam v3,¢9* lineas g ad linea ¢ a.
ergo ficut linea ws ad lineam y Lita linea « ¢ adlincam
¢ a.fed linea u ¢ eSt commenfurabilis linex y A ergo ¢5°
linea v erit commenfurabils line v ,¢5* fimilier li-
nea ¢ lineay AEt quoniam et ficut linea «« ad lined
v{sitalineas ¢ ad linedy #.permatata ergo proportione
Sicutlinea w ad lineam « g italinea vz ad lineam g a.
ergo ficat quadratum line2 w« ad quadratam ines <€,
itaquadratumlines v L ad quadrarii inex 2 a,per 22,
6.Ergoper coniunctam proportioné(qua probatur per
18.5.)ficut compofitum ex quadratislinearit as,s 6 ad
guadratum linee « g,ita compofitum ex quadratis li-
nearumy3,) A ad quadratii linex g #.Ergo per contra-
riam proportionem ficut quadratum linea « & ad com-
pofitum ex quadratss linearum s, 8,ita quadratum
lineat # ad compofitum ex quadratis linearam 32,2 .
Ergo permutata proportione ficat quadrarum line« ¢
ad quadratum linea a,ita compofitum ex quadrati;
linearum a«x 8, ad compofitii ex quadratis linearnm
13:20.5ed quadrasii lines « & st comméfurabile. qtia~
- BB j
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drato linex ‘M,'guia modo ® e e
probatiseft lineas cCxaeffe "o T
comenfurabiles: ergo ¢ co- " —

pofitam ex quadrazis linea- , . e

T4M & <8 R evit comméfira- ; —

bile cipofito ex quadratis li- & b LY
nearam y3,L A.Sed compofitum ex quadratis linearum
«s, < Ceft rationale per pofitionem. ergo ¢o* compofitié
ex;quddratzk linearum v ;2 A erit etiam rationale.Si-
cut autem linea s adlineam g ita lineay L ad lineam
2 a.Sicut autem linea s adlineam «C,ita quadratii li-
nex wsadparallelogrammii ex ws,x .ergo ficut linea
ytadlineamg 4,ita 7uadmtum linetasad parallelo-
grammum ex w s g.fed ficut lineay g ad lineam { a,ita
guadratum linea v ad parallelogrammum ex y .04
ergo ficut quadratum lines a« ad parallelogrammii ex
oot Gitd quadratit ineay g ad parallelogrammum ex
v & A.ergo permutata proportione ficut quadratii. li-
nex avad quadratam linee y 3,ita jmmllclogmmmi&'
ex a1 b adparallelogrammum 3,2 a.féd quadrati
line a« cft commenfurabile quadrato lines v, quia
modo probatum eft lineas vy effe commenfurabiles,
ergo ¢ parallelogrammum ex s, 8 erit commenfy-
rabile parallelogrammo exy2R a.féd parallelogram-
i ex w5, 8 eft mediale per pofitionem. ergo ¢o° paral
lelogrammii ex v, & erit etiam mediale per corolla-
rium 24.Sed(ut modo probatum est)ficut linea ws ad
lineam« g, italineayiadlineam a:linea anté aseras
per fappofitionem potentia incommé{urabilis ines « &.
- - ergo
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ergo per 10 ¢o* lineay { erit potentia incommenfurabi
lislineag a. Ergo linex v 3,2 4 funt porentia incommen-
[urabiles conficientes compofitum ex quadratis ipfari
rationale:id uero quodfit ex ipfis mediale.ergo tota li-
neay Aerit linea maior per 39 buius. ergo linea commé
furabilis linex maiori erit ¢o*ipfa linea maior. In hoc
theoremate 63 ideo perfequutinon famus demonfira-
tioné Theonis, quia difficilior uifa eft,¢o indigere lem-
mate ad id probandi,quod pro demonfirato fumit, illis
werbis? gy ds kpg. b o B o, ASs T e TR w8 8.
Sexagefimumnonum Theorema.

Linea comeéfurabilis linez potéti rationale & me-
diale,eft & ipfalinea potes rationale & mediale.

Sitlinea potés rationale ¢ me- . P
diale o« B,cui fit commenfura-"—, T 5
bilis linea y . fine fit longitu- !
dine ¢5* potentia fine potentiatantum commenfisr abi-
lis: dico etiam y & effe lineam potentérationale ¢o* me-
diale.Disidatur linea « 8 in fha nomina in piicto :fint
quoquc eadem conflrusiones que in pracedentibus. Si~
militer demonftrabimus lineas y 2,2 4 ¢ffé potentia incy
menfurabiles, ficut fant linez ws,s B.: &5* compofisii ex
guadratis linearum e & ¢fJe commenfurabile compo~
firo ex quadratis linearnm v, a:item parallelogram
mum ex ass B effe commenfurabile parallelogrammo
ex y 1.3 A.Quare ¢5° compofitam ex quadratis lineari
y &g Aerit etiam mediale , fient compofitii ex quadra-
tislincarum w5 ¢:itemparallelogrammun ex v 1.2 &

Hancayam emrarat BB i
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erit etiam rationale ficur ¢5* parallelogrammii ex av,
v&. ergolinea y & erit esiam linea potens rationale ¢g
mediale per 40. |
Septuagefimum Theorema.

Linea commenfurabilis linez potenti duo media-
lia,eft & ipfalinea potens duo medialia.

Sit linea potens duo medialia «¢, o - 5
¢ig; comenfurabilis lineay afi- ¢ n

—

ue fit longitndine ¢ potétigyfi- "
ue potentia tantum commenfurabilis : dico lineam
effe etiam lineam potentem duomedialia.Dinidatur i
nea ¢ in fua nomina in punilo <:fint quoque eadem -
conftructiones qua in pracedentibus.Similiter demon-
Strabimus lineas yA,2 A effe potentia incommenfurabi~ . .
les, ¢5* compofitum ex quadratis linearum a8 C effe o
menfurabile compofito ex quadraris lineari y 2,0 £: pa-
rallelogrammum sero ex ws.x ¢ effe comméfurabile pa~
mllelogmmmo ex y2.L A guare ¢ compofitii ex 7144-
dratis linearum 3,3 A erit etiam mediale:¢o* fimiliter
parallelogrammum ex y 3,0 4 erit mediale.Quod anté
compofitum ex quadratis linearum y 3,2 # fit incommé
[urabile parallelogrimo. quod fit ex v, ¢ Asita proba-
tur.Cum it enim ficut compofitum ex quadratss linea~
rum uss € ad quadratum lines a v ita compofitum ex
quadratis linearam v 22 & ad quadratam linez v (nr
probatii eftin pracedentibus. )ergo permutata propor-
tione, ficut compofitum ex quadratss linearis as,s % ad

Compafitum ex quadratis linearnm y 3,2 Aita quadra-
: tum
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tum linea ws ad quadratii lineay & fed in fuperioribas,
nempe in 68 theoremate probatum eft, ficut quadrarii
linex avad quadratum hineay,ita parallelogrammis
ex as,s €ad parallelogrammum ex y 1,2 #.Ergo ficut ¢&
pofitam ex quadratis linearum .5 & ad compofitum
ex quadratis linearum v 3,2 sita parallelogrammum
exws,s Sad jzarallelogrammum exy Qg Aergo permu
tata proportione ficut compofitnm ex quadratis linea-
rum a sy & ad parallelogrammum ex « 1,5 6,ita compo-
Sfirumex quadratis linearnmy 2,0 ad parallelogram-
mum ex v 3,2 A.Sed per fuppofitioné compofitii ex qua-
dratis linearum a s € eft incommenfurabile ParaZelo—
Zrammo ex us,« B.ergo ¢g° compofitum ex lfuadratis l:
nearumy 3 A eft incommenfrabile parallelogrammo
ex v, A.Ergolineay aeft potens duo medialia.
‘ Scholium. ‘ :
Haltenys dictum eft de fenarijs [ex,quorum primus fena-
rius cotinet generationem linearum irrationalium per
compofitionem:[ecundus disfionem, nempe quod ha di
uidantur in unico tantum ]mnﬁo s tertins inuétionem
binomiorum,primi inquam,fecundi,tertij,quarti,quin
15 ¢ fexti,poft quem incipit quarsus [enarius continés
differentiam lincarum irrationalinm inter [¢ Nam ex
#fu fingulorum binomiorum demonftrantur differen-
tic irrationalium. Quintus autem docet de applicatio-
nibus quadratorum cuinfg; linea irrationalis, ex qua-
libus [cilicet irrationalibus fint latitudines cuinfque [~
perficiei applicate. In fextonerd fenario dicitur fingu-
laslineas fingulis irrationalibus commenfirabiles, e[Jé
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etiam ip[as irrationales einfdem fpeciei. Mox uero dice
tur-de [eptimo fenario,in quo reliqua ipfari rurfus in-
ter [¢ differétia dilucide perrrallantur Exiftit etiam in
illis ipfis lineis irrationalibus proportionalitas arithme
tica. edque linea qua famitur media proportionaliser
Jecundum medietatem arithmeticam inter nomina cu-
infquelinea irrationalis fimiliter eft irrationalis eiufdé
fpecici.Prius antem conjla: proportionalitaré arithme-
ticainter illa nomina reperiri.Sit enim linca « £ que-
cunque ex dictis irrationalibus. uerbi gratia,fie Zino—
widi, dinidasurg; in fua nomina in puncto v.firq; maivg
Nomé vy, dequo au- o > ¢ ¥ - B
feratur linca wa 2- ¢ oy~
qualis minori nomi- " '
ni, nempey &: dinidatarg; lineay abifarid ¢5 aquali-
ter inpunclo . mansfeftum cft lineam a« effe 2qualem
linee « 8.Sit alterutri eari aqualis linealw,manifeftic
eft.quanto differt linea ay d lineagn,tanto eandem li-
neam ndifferre  lineay g.utrobique enim eft differen
tia as uel vy, quod eft propriié arithmerice proportio-
nalitatis. Conftar autem lineam } u ¢fJe commenfir abi-
lem longitudine lines « 8,quia cft eins dimidia.quare
per 66 linealn erit etiam Zinomium,eodémque modo
demonfirabitur de cateris irrationalibus. Totum hoc
[eholium non reperitur in uetufto.

!

Septuagefimumprimum Theorema.
 Si duz fuperficies rationalis & medialis fimul c6-

ponantur,linea qua totam fupetficiem com pofi-
tam



Sint due fuperficies, altera - -+ 7" ) gy

" neam poté'tem‘ /hfé»ﬁcié' ad N R e o A
o i o

LUTLIBER O RAid L gy
tam poteft,cft una ex quatuor irrationalibus, uel
ea que dicitur binomiu, uel bimediale primi,ucl
linea maior, uellinea potés rationale & mediale.

rationalis « C,alterauerd o -~ 7 e O
medsalis fit y'#.Dico.Jin | T 0

N :\J RN
Y__\"

.

o A, effe uel binomitsmel | - -t
Www,gd-hr‘

“seamnaiarens weh limed ov.i. P8 e
. porensemrationale ¢ mediale Nam fuperficies « 8,6
wel maior.uelminor.fuperficie y a: 03 aquales effe nul-
o mado poffane, cit alsa firravionalis, atia teero media-
bis. Sit praus ea maior proposiariry; linea ationals < g,
fecundi quam aqualifuperficiéi « Byapplicecur fuper=
ficies parallelogramma vectangula s, faciens aliersm

AL
v

x'..“g';'.ujv YR

- dacus vbifuperficiciumetmya-dqinalsfecindim eandt

lineans <2, hoc eft feviidum lineam 4 w applicetur paral-
lelograpmam.s..faciens alserum latis 8 x-Cum fuper
feiesa 8 fisravionalis; erid pavallelogiammam v
rationale:ergo &g linea v erit rationalis ¢ bohgatuds
ne commenfurabilis bneg o3 per 31. Rurfus eadem ra-
sioe inead xexivrationalis ¢o: longitudine incommés
Jurakiislines v per 23.¢ quonitam [uperficies & 6 eft
rationalis, [upetficies uero y A eft medialis , fuperficies
xc,‘ho&eﬁpamllebgrimum(u;-cﬂiﬁcﬁ»ﬁhﬁif{zﬁl&ﬂi
perfcieiy a:boceft parallelogrimo 1+, Ergo peri.é ¢5*
10:hniuslinea cﬁlongimdine_ incommenfurabilis li-
Weg b x:crgo linea 0,6 nfuncrationales potétia tantum
SV CcC
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‘cimenfurabiles. ergoto- ... . 8 &
talineawneftbinomindi o ¥ .| ]}

ﬂ;/;}m in W:wm'hwiui EESHOR O B
 pacton fed fuperficies w €
¢t maior ﬁt{erﬁd; T A
boceft para ddgrwﬁrﬁﬁ TN ¢
o v parallelogrammo 0. -~ By s
ergolinea « eft maior linea ¥ wfed linea s d plns poseft
suam linea § n,ucl quadraso ligee fikicommen/fserabi-
Z‘s longitudine,welguadrato lines fibi bngeaudsne iwes
oméfirabilis Prius antem pofSit plus ea quadrato linee
Jibi commenfiirabilys:eft autemlineas s longitudine ci-
mélurabilislinee tationali« 3 (k. nodoprobrameft)
ergo linea s x ¢ft binomiiis primum.Erge per 53 hinea po
tens [uperficiem s eft binomiune,quare.¢o linea potens
Juperficiemw # eff hinoiminm; Sed fecundo locodinea <4
plus pofies quam nea s xsquadrasatince fibilongiruds -
neincommenfurabilis.fitg; mains nomen lineavs com-
menfurabile langitudine lines sationaliet,ergo imex
sxgf} bipomisim.guartum.(ed linea teftvanionalisyory
gopersy linea porés fuperficié s 1, eftlinea maior:quas
re ¢7* linea potens fuperficiem u .2/t linea spator-Rur-
[is fuperficies.e g,qué eff rationabis.fivmivor faperficie
3 d,qu eft medrals boc eft parallelogrammum b pan
rallelogrammo 41.Quare &7 linea< 8 erit minor.linea
] \x{ll:li‘!.dg{il(lﬁaﬁ_lf!”f‘\k‘”fﬂ ~1ﬂz}ih'lméd‘t 8, uel guadras
tolines fhs longitudine tomefurabils, wel quadratolis
ne fibt longitudine incomme[urabilss. Priws pofit plus
<4 guadrarolines fibilangrudine commenfurabilss, eft

J __ antem

~ 3 ..
- oy W oy e

A\Jg' 7.

H




"LIBER: - X. ' 1o -8
auté minws nomen,nempe . SN LY Y
comenfiurabile longitudinera ¢ > !
tionali linex rationali « 3, ut |-
modo probatum eft: ergo li-
neax eft bimomiss fecundum.
Er‘go per 55 linea potens pa- —¢ ST v v
vallelogrammi i, hoceftpa- . 0
mﬂelogrammum xa;eft bmeJrale przmu Sed linear x
plus pofsic quam linea «8 quadrato linea fibs longitudi
ne mcommmﬁ;m&:l/; : fieg; minus nomé v4 commenf-
yabile longzmdme linese rzmomd' ivg; ergolined xeft bi
nomium quintum. ergo per 8 linea porens parallelo-
ammum w1, hoc eft es fquale a Aerit linea potensra-
tronale 2o medmle Ergo ﬁ dﬂx f perﬁae: mtumalu'
@“medzalx; e

Septuagcﬁrnumfccundum Theorcma. |
LY

Si dua: ﬁlpcrﬁmmadnlmmmmmcnfurabdes ﬁ-
mul componantur, fiunt relique duz linez irra-
tionales, uel bimediale fccun um,ucl lmca Potcs
duo mcdlaha. -

Componantur dus fuperficies * e 0.2
medialesincommenfirabi - |
les inter [¢ « B,y o dico li= |
neam porenrem [uperficiem
w A effe uel bimediale fecun-
dum,suellineam porenté duo_ i .
medialia. N4 ]szze»ﬁm: ag P &3
cﬁuel maior uel minor ﬁ:ferﬁae v nequaks enim e/]é

- _ CCq

s

s
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nullomodo poffunt,cum fine - . e 0 x
incommenfurabiles.)Sirer- * '
o prius fuperficies « ¢ ma- [~
ior [uperficie y 4, propona- | .. .
turg;linea rationalis 3 fé- | ' -}
cundis quam equale fuperfi
ciecia gapplicetur parallelo- . ... ¢ = 5. 7 %
grammam i, faciens alterum latus «o.f4perficici uero
yAapplicetur xquale pamllclogrqmmum 0 s,faciens al
serum latus § x:¢5 quoniam seraque [uperficies « Gy 4
ftmedils; b f wrique parllogrammim st
ergo usraque linea « 0,0 x eft rationalis ¢g longitudine
incommenfurabilis linex 3. E¢ quoniam [uperficies 8
yAfant incommenfurabiles,ergoefh etiam incommen-
Jurabile parallelogrammum x parallelogrammo 4 1.er
gocolineess, o g,fimt,l,ag_zgimdine incommé[urabiles:
ergo fnt vationales potentia tantum comméfurabiles.
Ergo lirlea s x,cft bimomiwm: fimiliser. autem ac in prob
ximo theoremate demonfiratur lincam 14 effe masoré'l
nead xsguslineas plus poteft,quam linea b x,uel qua-
drato lines fibi longitudine commenfurabilis,ucl qua=
drato linea longitudine fibi incommenfiurabilis.PofSic .
priws plus quaﬁato linec fibi longitudine commenfi-
rabilis: neutra autem linearii « 4, 4 x eft longitudine ci~
menfurabilis lines rationalis L:ergo linea «x eft bino-
mium sertium.ergo per 56.linea potens parallelogram-
© mumiboc efter equale a2 eft bimediale fecundi. Sed
linea <4 pofSit plus,quam linea s x qtqddmto_ linee fibi
longitudine mncommenfurabilis,eft ansem utraq; « 4,0 x
T S longitudine

RO A
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longitudine incommenfiurabilis lines rationali «2: ergo
linea x cft binominm fextum Ergo per 59 linea potens
parallelogrammi « ihoc eft « A eft linea potens duo me-
dialia.Eadem ratione fi (aperficies w¢ fuerit minor [4-
perficiey 4, demonftrabimus lineam potentem fuperfi-

ciem wAsefJe uel bimedsale fecundum uel ineam poten-
tem duamedsalia.Exgo fi due fuperficies mediales ¢oc.
binomium ¢o* catere confequentes linea irrationales.
(ieg'ueﬁ;nt eadé cum linea mediali, neque zpﬁe nter [e.
Nam quadratumlinea medialis applicarum fecundi
lineam rationaleni,facit alterim latsis lineam ratio-
nalem,cy longitudine incommenfurabilem knes,feck~'
dum quam applicasar, hoc eft lines rationali per 23.
Quadrarum uero binomij fecundum rasionalem - appk
‘carumfacit alrersm latus binominm primum per 6o;
Qudadrasum wero bimedialis primi fecundum rationa-
lem applicasum , facis alterum lasws binomisa feciidum
fer 60.Quadrarum bevo bimedialis [ecundi fecandmm
rationalem applicatum facit alrerum latus binominm
- sertium per 62.Quadratum uerdlinee maioris fecun-
dum ratianalem applicatam facit alterum latus bino-
Minm quartum per 63.Qaadrarum uero linee potentis
rationale ¢g° mediale [ecidum ratienalem applicati,
facis alrerum latus binomium quintum per 64. Qua-
drasum uero linec potentis duo medialia [écundum ra
tionalem applicatum facit alterum lasus binomid [ex-
tum per 65. Cidigitur.dicta latera, qua lasisudines no-
cantur,differant, ¢ a prima latitudine quoniam: eSt
rationalis,cum inter fe quoque differant, eo quia funt
W 7 eciy
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binomia diuerforam ordinum : manifeftum eft infas li-
meas irrationales differentes effe inter fe. )

Secundns ordo alterius fermonis,qui et

. dedetrattione.
" Principium [enariorum per detraltionem..
.~ Septuagefimumtertium Theorema.
Si'de linea rationali detrahatur rationalis potentia
tantum commenfurabilis ipfi toti,refiduacft ir-
rationalis. Vocetur autem refiduum, . -

De rgtionali e 8 detrahatar y g
rationalis Svy,porétia tatk ‘ —
commenfurahilis roti wgs.dicorefiduam oy effeirratio
nalem,que nocerar vefidnum.cumenim lnea « 8 fie ¥
Zitudineincomenfurabilis linee 8y.fitg; ficnt lined i ¢
ad lineam 8y, quadratii lines o8 adparallelogri-
mymex n &,0yesgo qaadratumlinena g evif inesmen
furableparallelogramo ex aé,6v.fed quadrato linea
«Cfunt commen/gabilid quadraalineari « 6,6y per
16.Ergo quadrata lineari o 8,8 yfunt incommenfura'-
bilia parallelogrammo ex « 8,5 v per 14. fed parallelos
grammo ex w 8,8 ycomméfurabile eft ¢i quod fit bis ex
«,Cy.Engo quadraralinearam o 8,¢ funt incommen.
Jurabiliaei quodfit bis ex « 6,6y fed quadrari linéari
«&,8 Junt aqualia ei quod fit bisex « ¢,8v,¢0* qua-
drato lines.uy, per 7.2. exgo 1d quod fir bss ex w67y
cum quadraso hinee a y,cft incommenfurabile v quod
fitbis ex u £,6 y.Ergo per fecundam partem vz id quod
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fit bis ex w g,¢ y eft incomenfurabile quadrato linea w .
ergo per primam partem cinfdem 17 1d quod fit bis ex
. 6,8 ycumqmadrao « ,hoceft illé tori-equalia qua-
*dratalinearum «C,8y funt incommenfurabilia qua-
" . dratolinea ay. Hoc brenius cicluditnr per corollarium
-& 110bii demonftratum poft vy.[edquadrasa linearum
#C;Cy funt rationalia; quialinee a 830y pofita funtra
sionales.ergolinea u y eftirrationalis:nocetur antére-
Sidwum Hoc were theoremn uihil alind dscis,quam por-
tionems cammaioris nominis ipfins bisomif, g8 2 rema-
wet poft desrallionem minoris nominis de maiori, effe
-irrationalem:que wocasar refidunm,bhoc eft fi de maso-
ri-noming ipfins. bimomif,quod mains nomen cft linea
\rationalis potentia tantum commenfurabilis minori no
-mini,detrahatur minus nomen,quod ipfumeeft erid ci-
soenfurabile potentiatantis masori nomini (quod ma-
$ws women hoc rheorema gocat lineam totam) refidui
lineam effé irrationalem, quam wocat refidunm.ltaque
omnes linea, de-quibus agitur hoc theoremate, ¢ cate
ris quinque confequétibus , funt religus portiones ma~
forum naminum totarum linearum,de quibus altum
¢/t 36.37.38.39.40 ¢o* 41 poft detraftionem minoris no
mibmig demaiorl, © e

. . < 7
I4 - -

Scptﬁagcfﬁﬁumquartum Theorema..

Side lineamediali detrahatur medialis potétia tan -
tum comenfurabilis toti lineg, qua ucro detracta
eft.cii tota cotineat fuperfici€ rationalé,refidua eft

irrationalis.uocetur auté refidud mediale prithi..

A1
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Delincamediali « Cdetrabaturme- « 5 - g
. dialis Cy potentia tantum comms. o

. ' I54

furabilis totse., Gt [eslicet & v cié 6 comsineat vitis-
" _nale,nempe pqmllc'logammﬁ'; ex « £,8y.Dico religna
. wyeffe irrationalem. Vocetur autem reﬁduum"mejia- o
Aeprrimium Namcum linee « 5,0y ﬁnb}mrdiblé-:’,qu&
-drasasllarum eransmedsalia; fed quvd fit bis.exc « 850y
eft rationale : ergo ciZooﬁmm. ex.quadratis linearii w €,
¢ vhoc eft idquodfis bis ex u 6,8y, cam.quadraroulince
wyeftincommenfarabile eiquod fir bis ex wib;f . Ergo
per fecidam partem vy .id quod fit bis ex « 8,8 v,efton-
.commé[urabile quadrato lines ay.fed 1d quodfic busex
2,8 yeft mn’onde.ergofgmdrmrh linegwyeft irra-
tionale.ergo ¢z lmea a yirrationalis. Vocetur antérefe
Aunm mediale primum.Eft etiam hoc refiduum medsa-
e primii,refidua portio maioris nominis hissedinlis prs-
i, poft detraltionem'minoris mominis ds masovizunde
¢ denominationem babet refiduum mediale primum.
L Scptuagcﬁmumquintum Theorema. o+ -

-t

N TR

Si de linca mediali detrahatur medialis potétia‘tan
tum commenfurabilis toti,que uero ,Xct_ra&a eft
cum tota contincat fuperficiem medialem ,.re-
liqua eft irrationalis. Vocetur autem refiduum
mediale fecindum. T T

De linea mediali i &, detraharur medialis dypotentia tdn
tum commehﬁlmbillk- toti o« €, cum tota 4ero a8 conti=:
nens aperficiem medialem, nempe parallelogrammum
ex a8y By: dico reliqud u yeffe irrationalé,Vocetnr an-

tem
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tem refiduis _medtfde fe’.capdﬁ.ﬁroi E R
ponatur linearationalis mi, e fo- .- - .
cundum illam quadratis lmearum 1
« 8,0y &quale applicetur parallelo< .y - .},
grammum A .faciés alteram latus, .} <. . - L
an Esueroquodfichisex wGbyes | | |
quale fecidum eandem lineam a1, ¥ 0 @

applicetur parallelogrammum A4 faciens alteram la-
s A 3:parallelogrammam a0 eff minus parallelogra-
Mo Ax: quia ¢ quadratalinearum « B,Cy funt ma-
fora eo quod fit bis ex « C,p y tanto ,quantis eft quadra-
tumlinegwy per 7.2:Ergo ¢ refidnum nempe paral-
lelogrammii i s,erit aquale quadrato line w v.Es Zuo—{
niam quadrata linearnm «€,Cy funt commenfarabilia
&5 medialia: exgo compofitum ex ipfis parallelogram-
mum A<, erig wtrigue quadrato commeurabile per 16.
ergo ¢ parallelogrammum A erit etiam mediale per
corollarium 2.4 tgorgmati:. ergo per 2.3 linea an erie
rationalis longitudine incomenfurabilis lineé 81. Rur~
s cumid quod fit ex « €,C'y fit mediale: esiam id quod. -
fit bis ex iffdem o 8,8 y erit mediale. ergo ¢o* illi equa-
le parallelogrammii a 0 erit mediale.Ergo ¢ linea a3
erit rationalis potentia tantum commenfurabilis linee
auEecuamlinea u f fit longitudine incommenfarabilis
lines gy,ergo quadratum line « & erieincomméfara-
bile parallelogrammo ex « 8,6y per 1.6 ¢9* 10 huins.
Sed quadrato linee « ¢ funt commenfurabilia quadra-
talincarii & 8,8 y;parallelogrammo ueroex « 8,6y eft
commenfurabile id,quodfit bis ex « £,¢ y.ergo quadra-
. DD
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ta lmeamm «,6yshoc eftparalle- e . 5 -
logrammum a+ et incomméura- ‘;\ ¢

bile e, quod fit bis ex « 6,8 y;hoc eft 7
parallelogramo & b:fed ficut. paral-
lelogmmmum Avad }zardﬂelogrdm"
mum Ab,italinea an adlineam .nz '
Ergo linea aw, eft longitudine inco-

-méfurabilis lmee a2 : funranté ambe mnondlef. Ergo
lineagweft refidunm per 73 fod linea A1 eft rasionalss:

-parallelogrammum uero contentum ex linea rationa-
i ¢g irrationali eft irrqtionale, per ea qus [cripta funt
infine demonﬂmtzomr 38.Ergo Parallelogrammum 24,
eftirvationale:ergo ¢ lineawy,qua illud parallelogra
mum poteft eft irrationalis.Vocatur autem refiduit me-
diale ﬁcundum qﬂg, hot rtf tduum mediale fecundum,
relsqua portio maioris nomini gpf ws bimedsalis ﬁamdz
-poft detraltionem minoris nominis de maiori.

Septuagcﬁmumftxtum Thcorcma.

9"8

e S
. ’v r ’

Side hnca rc&a detrahatur rc&a potcntla incom-
menfurabilis tou,compoﬁcum auté ex quadra-
tis totius linex & llncaz detractz {it rationale; pa-
mllclocrrammum uero ex iifdem contentum fit
mcdla)c rchqua linca erit jrratipnalis : uocetur
autem lmea, minor.

De lincarefta o g, dereabaturve~: -~ . s -
ﬁd.eyyotentza mcommmﬁ«rd- R N
bults toti .w 8,cuins totius inquan « 8 7uddr4mm cum
ylmdrdto lmex ¢y fit ratsonale.Contentis wero ex « £,

Y ﬁ'r

-
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8 fit mediale,dico refidudim lineam-«y effé itrationa
lem, qua nocetur minov. Cum enim compofiti ex qua-~
dratis linearum o 8,5y fit rationale,id uero quod fit bis
ex a 8,8y fiomediale; ergo guadvaralinéaram. « 8,8y
funtincommenfirabiliaci, guodfit bis ex « 2,86 y.ergo
&7 reliquo-quadrato fcilicet linek « y, exunt incommen
ﬁcr&;bilz’a quadrata linearnm a$;C v, ficdt \dtﬁum eftin
73:ed quadrata linearnm u 8,8y fant rationalia.ergo
quadratum lines wy erit irrationale, ¢ linea ayirra
tionalis:wocetur anté linea minor,ideo fic dicta,quia eft
reliqua portio maioriswomini linea taforis poft detra
Fionem minoris mominis de maior. -~ - i
Septuagelimumf{cptimum Theorema. -
' AR Yoo T
Sidelinea recta detrahatur recta-potentia incom-
menfurabilis. toti linez, compofitum’ auscar ok
quadratis totius & lingz detractefipmediale: pa-
rallelogrammym uero.gx gifdem. contentum fic
rationale, reliqua linea eft irratignalis: uocetuy
adtc linea facies cum. fuperficie rationali totai!
{uperficiem medijalem totum mediale.
De linea refta wp,detrabasur refta
A7y porentigincommefurabilss rosi e ? k-
lineg o g ex :quddrati: guarum fCilicet « »ey compofi-
tum fit mediate:parallelogrammum uero éx eifdem fit
rationale. dico.rdigaé' lineam oy effé irrationalé , qua
wocetur linea faciens cum fuperficie rationali tosam 3
perficiemmedialem.Cum enim compofitii ex quadra-
tis lineart « ¢,y fit mediale, idiuero 7u‘od fithisex wé;
o DD jj |
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€y fir rationale. Ergo compofitum « s B
ex quadratis linearum « €,y erit = y ‘
z'ncomméjfilra&ile el quod fit bis ex o 8,8 7.Ergo ¢g° re-
liquum nempe «y erit incommenfurabile ei,quod fit bis
ex « p;#y per v7.Ef autem id quod fit bis ex o £, ¢y r4-
tionale,ergo quadratum linea wy erit irrationale, ¢
linea wyirrasionalis.Vocetur antem faciés cum fupers
ficierationals totam medialem:ideo fic difta,quia com
pofitum ex quadraris inearum « 8,8 y eft mediale, ¢
" totum quiddam,cuins pars eft id quodfir ex u p,Cy exi
ftens ¢o ipfum rationale. Nam quadrata linearis « g,
B funt aqualia ei quodfit bis ex wC;g v, ¢ quadrato
linea ay per 7.2.aut ideo fir dita eft, quia quadratum
eius iunctum cum fuperficie rationals facit totdfuper-
ficiem medialem, intelligerur ex theoremare 109.In
bacantem lined dewominanda receffimus dnoce rece-
pra Campano , qui hiclined uocanit,imntam camra-
sionali componentem totum mediale: idem faciemus in
proximo theoremate,quia demominationes ille Campa
‘ninon fatis conuementes rebus ipfis efJé nifx [ant.

Scptqu“cﬁmumoé_’;adum Theorema.

Si de linea reGta detrahatur recta potentia incom-
menfurabilis toti linez,compofitum autem ex
quadratis totius & linez detradtz {it mediale,pa
rallelogrammum uerd exeifdem firetiam me-
dialc:P}xte;ca fint quadrata iplarumincommé-
furabilia parallclogrammo ex ii(dem, reliqua li-
nea cft irrationalis:uocetur autesn linea faciens

Lo cum

S
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cum fuperficic mediali totam fuperficiem me-
dialem.

Delinea o ¢ detrabatur recta ¢y poten « y g
tiaincomenfurabilis totiw B ex qua- & % »
dratis,quarum compofiti fit medsa- |
le:parallelogrammi quoque exeif- . -
.dem [ir mediale.praterea compofitis - L
exquadratis linearum a g,Cy fitin- + 8 - &

commenfurabile parallelogrammo ex « 8,6 y.dico lined
reliquamay effe irrationalem.Vocetur autem faciens
cam medials fuperficie toram medialé.Proponasur li-
nea rationalis £y, feciidum quam ?uadmti: linearum
« 8,8, equale applicetur paralle ogrammﬁ A faciés
alterum latus Ax:ei uero quodfitbis ex « €, By aquale
applicetur a4 faciens alterum lasus Al refidusm ergo
g erit aquale refiduo,nempe quadrasolinee a y. qua-
relinea wy poteft parallelogrammum . Er quoniam
compofitum ex quadratis linearum « 8,8%,hoceft a4
eft mediale,ergo linea ax eft rationalis &5 longitndine
incommenfurabilis linee #1.Rurfuus cum id quod fit bis
ex « 6,6 r,hoc eftaefic medidle:crgo ¢ lineanl eritra
tionalis ¢o* longitudine incommenfurabilis limes 4 1.Es
quoniam quadratalinearum « g,8 y funt incommen-
Jurabilia ei quod fit bis ex « 8,8 y:ergo incommenfura~
bile etiam erit a«ipfi #9.Ergo linea anerit incommen-
furabilis linee 43: funt antem ambe rationales. ergo li
BeL A n,h funt rationales potentia tantum commenfi
vabiles. ergo gnerierefidunm per 73.5ed linea i eftra
tionalis,quia aqualis rationali A u.parallelogmmmgug
DD i
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Hero cotentum ex lineavationali¢y « ¥ B
irvationali,népe L« eft irranionale, & $ »
perea qua feripra funtin fine demi-
Strationis38.ergo linea ny,que illud
potefteritirrationalis: yocetur anté’ S
faciens cum fuperficie mediali totam + o €
medialem.1deo fic dicta quia compofitum ex 7u4dr4-
tis linearum « 8,5 yeffmediale ¢ totum gwddam,
ins pars eftidquodfir ex « 8,6 y,exiftens ¢ ipfum men
diale: huins quoq; denominatsonis rationem aliam in-
selliges ex.theoremate uo.Hzc non eft alienum inferere
lemmg quoddd pofisum a Campano ante propofits. 4.
1lud tantumineo emédandum eft, ut excefJus linears
mtellzgamr fecundum Arithmeticam frofort:onahm-v
tem, no antem jémndu geometrica: staque loco numeri
4-qui  ddfcribitur minime lmm,re[:onamr binarins.

Septuagcﬁ mumnonum Theorema.

Refiduounica tantu lineareéta comunglcur rauo-
nalis, potentia tantd commcnfu rabilistoti hncg.

Sit ref dunm linean g, coiunga- o g > S
turque ipfilinea By buiufmo- ' o '
diut linea wy, By fintrationales porentia tantum tom
menfurabilis.Nego line « ¢ aliam poffe conzmigt hi-
iufmods,ut fit ratianaly potemzd tantum commé[ura-
belss ipfi toti w y.Si dicas alram ciiungi poffe , huinfmodi
St illalinea g a: ergo hnex A, ¢ funt rationales po-
tentia tantum commenfurabiles. Et quoniam quantd
d femm guadmm lincarum a 8,4 ¢ ab eo yuod it bis:

, ex
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ex a A G, (differunt autem illa ab ifto quadrato linee
« B per 7.2, )tanto differunt ¢ quadratalinearii ay,
“y€,ab eo quod i bis ex w v,y k(dsfferunt ausé lla quo-
" que ab tfto fimiliter eodem quadrato linez « g,per7,2)
Ergo ¢ permistate per lemmapofiti 4 Campano ante
"7 4.quanto differunt quadrata linearit a a0 6,4 qua-
“dratis linearum a y,y B, tanto differc id quod fit bis ex
‘adt,nC, abeoquod fit bis ex wy,y 8:fed copofitii ex qua
dratss linearum a 8,4 8,¢5* compofitum ex quadratis
linearum « vy, y can fint ambo rationalia differiss in-
rer [¢ fuperficie rationali,per lemma pofitii 4 nobis ante
42.Ergo ¢ id quod fir bis ex a a,08 differet ab eo

Zuod isex wy,y B fuperficie rationals. Sedid quod fir
bis ex w #, C eft mediale, quia eft ciméfurabile ei, quod
-fitfemel ex « a,0 8,quod ipfum eft mediale per 22.1tem
‘eadem ratione id quod fit bis ext wy,y¢ eft mediale:ergo
mediale differer a mediali fuperficie rationali,quod et
-impofSibile per 27.Ergo linea u ¢ alia linea coniungi né
poreft.quam linea ¢y potentia tantis commenfurabilis
totizergo refiduo anica santum linea ¢5c.Denceps per
hanc wocem lines coniunéle feu conuenicter iuncte in-
sellige eam,quam Euclides nocar mesGoulialur:que fCi-
licer iunla cum refiduo, veftituit totam lined , unde ea
ablata remanent fingularefidua. '

O&uagefimum Theorema.

* Refiduo mediali primo unica tantum linea coniun
gitur medialis, potentia tantum commenfurabi-
lis toti,ina cum tota continens rationale.
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Sit refiduic mediale primii «¢, o N

cut conimngatur linea 8y bu ‘ )
infinodisut linez wy, 8 y fint mediales potentia tantum
‘commenfurabiles:qua fcrlicet ¢ y cnm tota «y contineat
- vationale,nempe id quodfie bis ex w6 y.Nego aliam i
ned huiufmodi pofJé coinngi lines « 8. Nam fi fieri poffé
dicas.fit illa linea & a.ergo linea ad,a & funt mediales
potentia tantum commenfurabiles, rationale consinen
tesid quodfit ex « 8,4 ¢.Et quonid quanto excedir ci-
pofitum ex quadratis linearii « 4,0 8 id quod fit bis ex
« A,A Canito excedit compofirum ex quadratis linearis
« v,y 8 id guod fit bis ex « y,y k. (#trobique enim exce-
dunt quadratolines « 8 )ergo ¢o* permutate(ficur di~
tum eftin proximo sheoremate)quato compofitum ex
quadratis linearum o £.0 8 excedit compofiii ex qua-
dratis linearum o v,y B, tanto excedit id guod fit bis ex
o 0,4 8 id quod fit bis ex ay,y ¢.fed id quod fit bis exc « 4,
ACeft rationale:item id quod fit bis ex = v,y B eft ratio-
nale.ergoid quod fie bis ex «#,n 8 excedit id quod fir
bisex ay,y¢ [uperficie rationali per lemia poﬁti.zt} no-
is ante 42.Ergo ¢g° compofitum ex quadratis lineari
« i,4 B,q40d eft mediale,ficut dictum eft in 75.excedie
compofitum ex quadratis linearim v,y 6, quod ipfum
eft etiam mediale.(quia ille quarsior linee pofit funt
mediales) [uperficie rationali,quod eft impofSibile per
27.Ergo refiduo mediali primo ¢ore. o '

O&uagcﬁmumprimum Theorema.

r -

Refiduo mediali fecundo unica tantum coniungi-
tur
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tr mcchahs potcrma tantum: commcnfurablhs
tou,lpfa cum tota cositinens mcdlalc SR

Sit rcf duis mediale fecidum w¢, €l gUB g
cui coniungatur linea Gy bu~"-""" RREEE
iufmodi , ut linee ay,;si,fm p SO SN S 4

mediales potentia titum com- | < |
menﬁ;mbzle: mediale continé| .
tes,id [eilicet quod fit ex oy 4.1 )
¥ R Negn d;@m‘hneam lww[ R ".'= ~aan )
‘mods pffe. ceniyngi. bgeesg: 8- > 7 T
mam fifieri poreft,coiangatyr lmed 4, ergo lmm «
A fung medales posentia santwm: mmmﬁmbdes, me-
diale cantinentés: id,quodfir-ex & A8 A:Proponurur.k-
nearqsionals 43, fecunduim.guam duadyatis linearum
“«pys <equalf 4pf[tgemr,04mllelagr4mmmc n,faciés
alserups lasts vu:ei wovo Juod fir b e y,y :equale

. anferatur pc;mllelagmmmum b facions aleerum.la-
248 lincam. 4. exga vefiduii s n eft aquale giadraro li-
m&g # GRer 7. gaarelined x 6. poreft. parallelogy am-
mum S‘A.Rqr/‘w (ecandum cmdemlmmmé{,qudm-
tis linedrik a4 B applicetur eguale p4mlldagmmmu
sufaciens alterd latus ov. Sed quadmm lincaram « a,
AR [unt equalia ei, guod firbis ex w M0 € €0 qmdm:o
Jines wt.ergo parallelograwnmat eft aquale ei, quod

-~ fr, h; ex ad,d Bo¢g* quadrase Linea w B.Ef autem
dgaqlc guadmto lofeaa.ergo,id quod ftbisex an,
j!{:qhggualgﬁaﬂllglogmmmo An e gﬂomdm lincie
® 7,38 funt mediglessergo ex. 7Mdmt4 tjf[m:m funt
.mtdmlzd, ¢ fane oeqm[m ﬂrdlelogramo v nkago '

' EE
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 EVCLIDIS ELEMENTOR.
i etid medialeprneaguieds s rj'; . ’f b
&afant m 5. Ergo perz3ili- - ST

nea sy erit rationals,longitn- Lz
dine incommenfurabilis linez | - | 1
cz.rRuifw—quof{iamPélzmﬂglp; I A 3 )
grami ex wy,yBeft mediale, | |
ergo ¢ id quod fitbis exay, L1 L

. 4

N
7C,l)oceﬂfamllelogmmmum‘xi AN

0y, erit etidmediale: ergdlineatp eft-rdvionalis, lp»g;-
tudine incommenfurabilys inea < . Et guonia lines uv,
.y Cfunt potentia tantum cimenfurabiles ergo ipfe funt
-dongitudine incommefurabiles. Sed ficut linea o  ad -
“neam v isa ghadvatumlings v ad parallelogram-
mum ex «yyy8-Ergoqaadrarum lines oy erit incom-
menfurabile paratlelogramme. éx « v,y ¢.fed quadrato
lincaary funt wmmi'/égdbdid:‘qua dratalincaram x,
y giparallelogrammo werd ex a v,y & efF commenfurabi
leid quodfirbis ex. «y,yC: ergo quadrata lmearit « v,
-y € fantincommenfurabilia i guod firbis e v,y & EfF
ansé.quddratislincuram avy,y R-squale parallelogri-
‘mum  w.eiuero quodfit bisex « v,y ¢ eft aquale paral-
lelogrammii 4 1. Ergo.parallelogrammum. v eftincom-
menfurabile jhdfdllzlogr‘dhimfb on ;eig&ré’y‘ lineacperir
longitadine mcommenfurabilis linea 0 w:funt anté am~
berationales , ergo fint varonales posétia tantum cé-
menfurabiles Ergo lineq 1 sft vefidunm, eigue coniun-
alineavy ravionalis eft totilines « i vationak com~
‘menfavuhilisporentia tantum Sigitliter etiam proba-
éimgm&'iungiknedg‘s‘,ﬁn‘eﬁh‘« brexiftentem €9 ipfam
o rationalem
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rationalem potentia tantiim commenfierabilem toti-i,
repetendo inqud proce/Jum: demonftrationisab #llus yer
bis.Et quoniam inee .y & fuke.medsales:gy.loco li-
nearumay,y Breponendo limeasonn S, ¢ caters fimi
li;ei.'ergo réfiddo alia arque alinlinea :wniur'zgx"mr ra-
‘tionalss porentia tantum commenfurabilistors, Guod off
impofSibile per 79 Ergarefiduo medizle fecunido ey

OGuagefimumfecindam Theoterhd.”

Linez mipori nica tantamxecta coniungitus, po--
tengigincommenfurabilis rovi;faciens cuf tota
compoficum ex quadratis-ipfaruny rationale:id
uero parallelogrami, quod ex ipfis fit-, medialé.

Sitlz’ne.g minora¢; fitg; i_[h.'»‘cé'i:{'r‘z = ! " “ é ,
¢Fa linea ¢ y,quals ponitunin, s
theoremate. ergo line2 u v,y & funt porentia incommen
[oradnles, faciétes compofitunaex quadrarisipfari ra-
tionale.1d yero quad fir. ex ipfis mediale,nego linee o ¢
aliam lingam pofe doniunge, quaideni efficrar. nam f§
feeri poreft.fir ei coniunéta linea B ergolines wa,at
Jant potentiasncommenfurabiles; faciees compofitun
ex guadratis ipfaruwe rationale : id uero giod fir ex i,
Pfis médsale.Et quoniam quato compofieumex qisadra,

e4 spfarum excedir id quod fie bis ex ipfis,tanto excedse
Cormpofstmm ex quadratislineari avyy 8,id quod fir bus
€. 4pfis ay; v 8.Be permatase:ficut in 79 theoremate
guanto differt compofitum ex quadratis linearum w 4;
A& compofisumex quadratis lineavii avyy €,tanto dif-
fervidguodfit bis exc it anc,id quod firbss ex wy,y ¢:fed
e EE ij
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(Compofitiivh.co quadratindi= 21 7y L]
mear - whsG-excedit coms T
pofstdmex-quadratindineartmwy; 6 perficie rafio-
\nalioquis: gngme-compofium eftyutionale. ergo’id
..gﬂadﬁt,}bio"fxm%iﬂ%zé’.‘xt‘c‘dtf idygnod fit bisex wyy 8
%j_kperﬁciem:ibdali,a?tmé'um gue fiv mediale;quod

d}m[ojs‘tbt{mgigm'lwmminmw; (OB

Odyagelirmumserium Theotema. .

Linex facienti cum fuperficie: rationali' totd fuper- -
ficiem medialemn junica’ tdntom . coniungitur li2
nca reGa;potentia incomenfurabilis vour: faciens
autem cum rota. compofrtd ex ‘quadratis ipfard
mediale, id ucro quod ficex ipfisrationale, - .~

Sit linea ¢# riﬁoﬁﬁﬁﬁgﬁ&ic.ﬁidaﬁx torap fapeificiem
mediglem ap.eigconinnilan . g,
Jit Bycergo linea wypCsfions T
potentin sncomminfurabiles,facientes compofitum ex

- quadratigipfarum mediale,id uerd.quodfit extipfis ya-
tionale.Negolinea-« € aliam lincam poffé coniungi que.
idem efficias:nam f; pofsibile eft.fit illa coiuncta g ner-.
golined « s g funt linee potétia intommenfiirabiles;
[fatittes compofitum ex quadrasis ipfirnm mediale, id

uero quod it exipfis rationale. Cums z’gz’mrwmpoﬁtu»j

errot
RIPT

A

N e e T
> t

e 2

ol

Vol

ex gmdmtx;r binearum o A4 B ranto excedat compofitis
ex quadratis linearuni wy,y B,qwanto id quadfis bis ex
o /37 Bexcedit,quodfie bisex way . ficur dictum eftin
pracedensibus:fed idquod firbik ex u ;4 8 excedit id,
quod fit bis exc a1,y € fupérficie rationali, cum fit urrig

e rationale
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mnonalg ergo ¢ compo[' e qma’mm Iinearim
w A, Cexcedit compofitwm ex quadratis lineurum wy,
v b fuperficie rationali,cam tamenwusrunque fir media-
le, quod eft szofs‘zétle Non igitar alia linea coinngi pb
teft linex « ¢, quam linea £y, qus idé eﬁzczaz ergo -
nea facienti cum rationali ¢rc. - :

O&uaocﬁmumqllartumThcorcma. S

mea: cum mediali fupcrﬁac faciéti totam fupcr-
ficiem medialem,unica tantum coniungitur li-
nca potentia toti incommenfurabilis,faciés cum
tota compoﬁtum ex ?uadratls iplarum mediale,
id uero quod fitex ipfis etiam medjale: & prgter-
cafaciens compo(ntum ex quadratis 1Pfarum in-
comrncnfumbllc c1,quod heexipfis. © . )

Si¢ linea cum medsali [uperficie ﬁmem t0td medzdem « B,
oms cliungatuy inea Cyporé- . 4, gy
tiatori incomméfurabilis, fa- "
ciantg; ambe id quod dicitur- £ 9 M >
mtbcoremate Nego linee ac | = -
aliam lined couungipoffe , qua
dem. tﬁ;adt» nam.fi pofSibile:|.
eff, catungasur linea g Mque
ide eﬂicmt quodlineaCy:pro-5  » "B
Ponamrq, linea rationalis « ¢, femdum quam quadrdu
tis linearum « v,y & #quale applzremr Parallelogmm—
mumax, faaenr alteris latus « u: ei uero quod ﬁtbwex
wy,y B.2quale detrabdmrpamllelagramm 0w, faciens:
dterm latns o u.rq‘:'duum ergomempe quadratumli=

v EE iy
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nee «C et aquale parallelo- PRI
grammo.a.ergo linea agpo-— . ~
teft parallelogrammié s A Ruy F— 4 M
Jus fecundum.eandem lineans |
<Y quadrasis linearum o« a,a 8
aquale applicetur parallelo -
grammumsfaciensalterum. | . | . |
latus cr.eftautem quadratami s~ > 79 v

lineaa 8 aquale parallelogriamo«nergo refidiist;nem?- -

pe id quod fit bis ex « 0,4 geft aquale parallélogram-
mo:41.Er quoniam compofitum ex quadratis linéaraim
«vsy Bshocefton, ¢ff medialeiergo linea « p eft rationalts
longitudine incommenfurabilis linea « L Rurfis quonia
id quod it bis ex w y;y €, hoc eft o, eft mediale: ergo ¢o*
linea d u eft rationalss longitudine incomenfarabulis ki

neas, Ef quoniam compofitum ex quadratis linearis -

ay,y6hoceff u;c]fincommenﬁ;rdbzle ei quodfie bis ex
« 1,y 8,hoceff parallelogramo. ¢u:ergoes lineesm, 1
Junt longitudine inter feincommenfurabiles.funt anté
amba rasionales, ergo linee « u,0 u funt rationales poté.
tia tantum comméfurabiles Ergo linca « o eft refiduum.
per 73: coniuntla uero ei érselinea 8w Similiter esiam.
probabimus lineam « 4 effé refidunm coniuncta eiuero
¢ffe lincam 8+, repetendo proceffum buius demonfira-
tsonis ab sllis erbis Et quonid cipofitivex quadratis li-
neari ey ¢g'c. ut diximus in theoremate 81.Ergorefi-.
duo alia arq; alia linea cownngitar ide efficiés,quod est
~ impofSibile per 79.Né ergolinee « Calia linea, qui-gy
coniyngi paceft fimilis nature, ¢ quaidemefficiar. .
C Definitiones

-

"]
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 Definitiones tertiz, fine termini terti.
Propofitalinea rationali ¢o* reﬁduo,ﬁquidem tota,mempe
compofita ex ipforefiduo ¢ linealls ciiuntta, plus po
teft,quam coniuncta quadrato linea fibi commenfura-
bilis longitudine, fueritg; tota longitudine commen(u-
vabilis linea propofita yasionali : refidunm ipfum uoce-
sur refiduum primam. Siuero comuncta fuerit longi-
- tudine commenfurabilis rationaliipfa antem tota plus
pofSis quam coniuncta quadrato linea fibi longitudine
-comymen(usrabilis, refidunum nocetny refiduum fecundi.
Siuero neutralinearum fuerit longiradine commenfu~
-vabulis rationali,pofsit antem ipfa tota plus quam con-
iuncta quadrato linea fibi longitudine commenfurabi-
lis,uocetur refiduum tercium Ruvfus [fi tora pofSit plus,
gudm coniuntta quadrato linex fibi longitudine incs-
menfurabilis:¢o quidem fi tota ﬂerit!or:fimdine com~
menfurabilis ipfi rationals, wocetur refiduii quartum.
St uerd coninnébw-fusxit longitudine commenfurabilis
rationali, ¢5 tora plus pofSir quam coninnéta quadra-
to limea fibi longitudineincommenfurabilis,uocetur re=
1duum quintum.Si wero neutra linearum fueris com-
menfurabilu logitudine ipferationali, fueritg; tota po-
sentior,quam coniun(ta quadrato linea fibi longitnds-
ne incommenfurabils, uocetur refiduum fextum.
- O&uagefimumquintum Theorema. -

Reperire primum refiduum.

Proponatur linearationalis «, cuifit longitudine commé-
Jurabilis linea ¢u: ergo ¢ linea Cu erit rationals. Sint

L
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dubnumeriquadratim,_gtta. A
les,ut excefJus masoris Alme = ¢ 5 oy

P e s o |
Jit quadratus numerss, per co 0

R |

rollarium primilemmatis poft . _

29.N¢’7,‘ ergo numerus oo ,.4d Srveas . € roeevvane §
numerum A habebit proportioné , qua numerns qua-
dratus adnumerii quadratii, per14.8.4 deﬂrut%’one
- confequétis. Sitg; ficut mumerus.s A ad numerum Aita
qhadratii inea pn, ad qiadratii linée vy, per lemma
pofieum poft 6.ergo quadratum lines ¢u eft commenfis-
rabile quadrato lineayy:fed quadratii linee g est ra-
tionalt , ergo €5 quadratii linegw yerit ratianale. er-
Zolineawy erit exiam rationalis. Et quoniam numerus
«aadnumerum ag non habet proportionem, quam nu
merus quadratus ad quadratum,neq; etiam quadrati
Lineg ¢ i habebit proportioném ad quadratum Linegxy,
quam numerns quadratus dd quadrati.crgo linea ¢n
erit longitudine incommenfurabils lineswy pero.Sunx
antem ambea rationales,ergo funt linea ¢n;n y rationa-
les potentia tantum comméfurabiles: ergo linea B eff
refiduum: dico praterea eandem effé refrdwum primi.
Quo enim eft mains quadratam lines o s quadratoli-
neeny(maius antémeeffé conflat, quia quadrarum:li~
nexCx, ad quadrasim linee nyef, ficut numeras <o
maior,ad numerum n ex fuppofitione:)guo ergoqua-
dratum linee Bneft mains quadrato lined ny,fit qua~
dratum lines 0.Et quonidin eft ficut ninérns h adng -
merum £,ita quadratum linex ¢xad quadrasum li-
nek wy. per enerfam ergo praportionem ficus nimerys -
As
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Asadnumerams 3ita quadratum linee £y ad quas
dratum linee o:[¢d numerus A« habet proportioné ad
numerum 2 s, quam numerss quadrarss ad quadvaris,
quia cft urerque quadratus, ergo ¢o* quadratum linea
» 8 habebit proportionem ad juadramm linex s, quam
quadratus numerus ad quadratum.ergo linea n g est
longitudine commenfurabilis linez o . Poteft auté linea
uB plus,quamlineasy quadrato lines fibi longitudine
commenfurabilis : eft autem tora g longitudine com-
menfurabilis rationali «.ergo linea 8y eft refiduis pri-
mum Repertum cft igitur refiduum primum,quod fa-
ciendum erat.” ’

O&ufgcﬁmumfcxt um Thcorcma.

Reperire fecundum refiduum.

Proponatur linearationa- -«
bis w,cui fit coméfurabi- ¢ ,
lis longitudinelineany: 4 ‘
Jintg; nameri quadrati T
duo a Gt Z,guorum ex- Qrvvvvsnrreerviree revreese§ossnsnsen g
ceffus A2 ne fit quadratus:fit etid fent numerns a3 ad
numerum Asita quadratum linee wy ad quadratum
linean g,ergo ambo quadrata fant cimenfurabilia:¢se
quia quadratumlineexy eft rationale, etiam quadra=
tum linex  uerit rationale.ergo ¢ linea Cu erit ratio-
nalis.Et quia quadrata lineari. g wny non habent pro-
portionem inter f¢, quam numerus quadmtm ad qua-
dratum, ergo linea By, erunt longitudine incomenfi
rabiles,¢* funs ambea rasionales.ergo linee g uny erise

FF

.
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rationales potentia tan «
tum coméfurabiles.er- ¢,
golineaCyerit vefiduis: 5
dico praterea eandé cf-
ﬁ reﬁduum fecundum. P T SR TIPS STITISTIYY |

qud enim ¢ft mains quadratum lines g quadrato li-
neawy,fit guadratam linex 0.Cam igitur fit ficur nu-
merus £« ad numeram A ita quadratum lineen & ad
quadratum lineany:per enerfam ergo proportioné fi-
cut As.ad numerums ,ita quadratis linet £ x ad qua-
dratum linex o Eft autem uterque numerus av 2 qua-
dratus.ergo lineaw B erit longitudine commenfurabilis
linea o:poreftg;linea B u plus,quam linea vy quadrato
lines fibi longutudine commenfurabilis.¢o eft lineacon
iunttany longitudine commenfurabilis lines rationa-
b «.Ergo linea &y erit fecisdum refiduum Repertum eft

M E—————]

ergo refiduum fecundum.

Oé’tuagcﬁmumfcptimu’m Theorema.

Reperiretertium refiduum.

Prof_omttur linea rationalisgy €-svvevsiiiinieniiinn .
T propondtur numeri tres €«-ervve S eninen. ¥
R,y A proportionénon ha ~ : —
bétesinter [e, quam nume- ¥ -7
rus quadratus ad quadra- S

tum: &7 mumerus oy ad numerwm g # habeat propor-
tionem, quam numerns quadratus ad quadrati : fitg;
numernus B y maior numero y A fiarq; ficus numerss «
@d g ysita quadratum lines aad quadratum linea L.

ﬁcut



LIBER X. - 110

fcur autem namerns ¢y ad numeram v 4,ita quadra-
tum linea In,ad quadratam linea 0 . ergo quadratum
lines « eft comméfurabile quadrato linea zx.Sed qua-
dratum linea « eft rationale,ergo ¢ quadratam linee
gneritrasionale. ergo linea gu erit rationalis: et quonia
numerus « ad numerum ¢y non habet proportioné,qud
numerus quadratus ad quadrati , nez; ergo quadra-
tam linex w , ad quadratii linea g u havebir proportio-
nem,quam numerus quadratus ad quadratum. ergo li
nea « erit longitudine incommenfurabilis linez {n. Rar
[us quoniam eft ficut numerns £y ad y aita quadratii
line# {nad quadratum lines 9 n,exgo quadratum linee
neftcomméfurabile quadraro linex o v: (éd quadraris
lincaln eft rationale, ergo ¢ quadramm linex onerie
rationale.ergo linea o w erit rationalis.Et quoniam nu-
merus &y ad numerum-y a non habet proportioné,qua
numerus quadratus ad quadmtﬁ,neqaq ergo quadra-
tum linex Iu habebirproportionem ad quadratum li-
nex § n,quam quadratus numerus ad quadratum. er-
go linealnerit longitudine incomméfurabulis linee ¢ x:
funt antem amba rationales, ergo linex {w,0x funt ra-
tionales potentia tantum commenfurabiles. ergo linea
20 erit refiduum per 73.dico praterea effe refiduii ter-
tium.Caum enim [it ficut numerns « ad numerii g v,ita
quadratum linet « ad quadratum linex {u:ficut anté
numerns ¢y ad numerum y Ajita guadratum linea 2,
ad quadratum linea 8 n.ergo per 2quam proportionem
ficar numerus « ad numerum -y a,ita 7uddr‘atﬁ' lines a
ad quadratumline § v:fed numerus « ady A non habet
. EF j
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PTOPOftionemgquamnume_ Ervsivearsinesnans TR
yws quadratus ad quadra- €---+:- - Sy
tam : neqs erzgo quadratum — ; —
line o« habebit proportioné 2

ad quadratii linee 4u, qud
quadratus numerns ad quadratum,ergo lineq « eris
longitudine incomméfurabilss linex o v. Neutra ergo li-
nearum o uerit longitudine commenfurabilis linee
rationali a:quo uero maius eft quadrati linee 2 qua-
drazo line § v,mains autemeffe conftat,quia per fup-
pofitionem numerus ¢ eft maior numero y A fit q4a-
dratum linee x.Cum igitur [is ficus numerus gy adnn
merum y Ayitd quadrasum linee In ad quadrarum ;-
ne 8 wiper euerfam ergo proportioné ficut numerns Cy
ad¢ ajita quadratum lineeixad quadratum linee x:
fed ¢y ad g # habet proportioné,quam numerns qua-
dratus ad quadratum.ergo quadratum lineauhabe-
bit proportionem ad quadratii linea x, quam quadra-
tus namerys ad quadratum.ergo linea s erit longitn-
dine commenfurabilis linea x.Ergo lineatnplus poreft,
quam linea o u quadrata linea fsbi commenfurabilis lon
Zitudine,¢5* nentra linearum g n,0x eft longiendine com
menfurabilis linee rationali «,cum tamen straque li-
nearum w0 v fit rationalis:ergo linea? b erit refidunme
sertium. Repertum eft ergo tevtium refiduum.

O&uagefimumo&auum Theorema.

Reperire quartum refiduum. g
Prolzmmrl’{'ﬂéa rationalis v, cui [it longisudine commé-

- furabilis
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ﬁ;mbili; lineacu:ergolinea -

—

Cwerit rationalis Propond- 8 > »
tur nameri duo 1 3 huinf o "
modi,ut totws As ad neutris
AL habear Proportioné’ ,
quam numerus quadratus ad quadrarii:fitg; ficu nu-
merus As ad numerumsita quadratum lines ¢x ad
quadratsm lineay:ergo quajmmm linea B x erit co-
menfurabile quadrato lineeny.ergo ¢ quadratum ls-
neanyerisrationale,¢o linea wyrasionalis. Er quonid
- numersus Asad numersm 3 non habet proportionem,
quam numerws quadrasus ad quadratum,ergo linea
Snerit longitudine incomenfurabils linee wv: funt an-
tem amba rationales.ergo linea £y eft refidunm.dico
prasereac[fé vefidunm quartam:quo enim quadratam
linea ¢ v eft mains quadratolineeny, fit quadratum li
nexb.Cum igitur fi¢ ficus numerss A ad numersm 3,
ita quadraramriimeacs ad quadratii lineany:ergoper
eucer[am proportionem ficut numerns &« ad numerum
a2,ita quadratum linea cu ad quadratum lines o:fed
numeri As,Ag non habent proportionem inser fesquam
quadratws ad quadratum:ergo linea g s erit longitndsi
ne incommenfurabilis line# 0. Ergo linea B nplus poreft,
quam lineany quadrare linea fibi longitudine incom-
-menfurabilis:eftque sota Cx longitudine commenfurabi
Jislinex rationali w.ergo linea ¢ s eritvefiduum quarti.
Repertum eftigitur vefidunm quarsum.
O&uagefimumnonum Theorema.
Reperire quintum refiduum.

“unnnqnhhhbcnn S XYYE
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Proponatur linearationalts «, ¢ .
cHi ﬁtlongimdine commen~  ©_ > Y
Jurabilis lineaymeritergo li )

~ -, . . . —
nea ynrationalis. Proponan »

oy mgmeri duwo Az tales, ......... T rervereen €
ut Avadneutrum A3, habeat proportioné,quam nu-
- merus quadratus ad quadratii: firg; ficat numerns L
_adnumeram As, iraquadratumlines ynad quadratii
linex g, ergo 'quadmtum lineeyuneri commenﬁmbi ~
le quadrato linea ¢n.ergo quadratum lines guerit ra-
tionale, ¢o linea Burationalss:fed numeri nv 5 niha
bene proportionem,quam quadratus ad quadrati,er-
go linea Cunry.funs rationales potentia tantum commé
Jurabiles. ergolinea ¢y eritrefidus, dico praserea effé
yefiduum quintum : quo enim mains eft quadratum li-
‘mea puquadrato lineely, fit quadrarii lines 0.Cit igi-
tur fit ficut numerns £ «ad numerum 2, ita quadmtﬁ'
linea pyad quadratiilinee ny,ergo per euerfam pro-
portionem.ficut numerus A+ ad numeram A,ita qua-
dratum linee 8x ad guadraram lineso:fed numerias,
s{#on habet proportionem inser [esqui nismerus Gud-
dratus ad quadratisergo linea gu erit longitndine in-
commenfurabilis line §.ergo linea g plus poreft linea
yu,quddrato lines. fibi langz'mdiite. in‘cammfﬁ;rdéilif:
eftque coniuncla linea yn longitudine commenfurabilis
linea rationali w.exgo linea ¢ yerit refidunm quintam.
Repertum eft exgorefidsum quintum.. -~ -~
~-Nonagelimum Theorema. - -
Reperire fextumrefiduum. o
: Sie
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Sit linea rationalis u,¢s* numeritres «,8 v,y A proportio-

nem non habentes inter [e,qua .

numerus quadratus ad quadra & . ’: ' "
tUm NUMernm: numerus autem

Bynehabeat proportionem ad ~ 4rrreeenien .
NUMErUM B A, GUA GRAALALUS B o.ooevivoncdcicriy

numerus ad quadyatum numerum:fitque numerws gy
maior numero yafiarg; ficut numerws « ad numerum
Bysita Quadratum linetwad 7zadmmm linea n:ficut
autem numerus oy ad numeram y Ajita quadratum li
neagwad quadratam linean1.Cum igitar fit ficut «ad
€ viitaquadratum linex « ad quadratum lines ¢, er-
goquadratum lines « eft comméfurabile quadrato li-
nean.ergo quadratii line g erit rarionale, ¢g linea
Qurationalis Et quoniam numerss « ad &y non habet
proportionem,qud quadratus numerns ad quadratii,
ergo-fimea  erit longitudine incomenfurabilu linez Q.
Rurfus quoniam eft ficut numerus gy ad numerii y 4,
ita quadratum linea Inad quadratum linez v0,ergo.
quadratum linea  werit commenfurabile quadrato li-.
nex nb:[ed quadratum lines eft rationale,ergo. ok
quadratii lmeax 0 erit rationale.ergolinean s erit ra-.
tionalis. Et quoniam numerus By ad namernm y # ni.
haber proportioné,quam numerus quadrarus ad qua-
dratii, ergo linea {u erst longitudine incommenfurabi-
lis lineaw 8:funt autem ambx rationales,ergo linea g v,.
#8 funt rationales potentia tantum comenfurabiles. er-
golineal o erit refiduum : dico praterea effe refiduum:
Jextum.Cii enim it ficut numersne s ad £ y,ita quadra-
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tum linex w,ad quadratum li- «
- mea Qu:ficut autem numerns by &
‘ad numerii yMita quadrattm
linee txad quadrasii lineans .
Per aquam igitur proportioné b .o eiruvnendi iy
ficurnumerus « ad numerumy ajita quadratam linea
w,ad quadratum lines vb: fed numerns «ni habet pro-
portionem ad numeris v A, quam quadratus numerus
ad quadratum.ergo linea w erit longitudine incommen
farabilislinea no,¢5° nentralinearum wud oft longits
dine commenfurabilis linea rationali «:quo igitur ma-
ius eft quadratum linea y nquadrato linea u s, fir sz-
dratum linez x. Cum igisur [it ficut numerus Gy ad ny-.
merum-y Ajita quadratum linee dn ad quadratum li-
nex nb. ergo per cuerfam proportionem ficut numerus
Cy adnumerum ¢ 4,ita quadratii lineaIn ad quadra-
tum linea n:fed numerus ¢y adnumerum g # non ha-
et proportiohem,quam namerss guadratus 4d qua-
dratum.ergo linea Luerit longitudine incommenfura-
bilis linea x. Ergo linea2uplus poteft qudlineand qua~
drato linee fibi longitudine incommenfurabilis, ¢ nex
eralinearum Qun b eft longitudine commenfurabilis li-
nex rationali a,ergolineal o eftrefiduum fextum.Re-
pertum eft ergo refiduum fextam. Eftantem ¢o fa-
cilior quadam ratio reperiendi cuinfque refidui, ex illis
Jex anté dltis, hoc modo. Propofitis fic reperire refiduis
primam Proponatur binomiis primum linea w y,chins
mains nomé fit « 6:¢9* linew ¢y aqualis fit linea g 4. er-

golinea « o, 8 y,hoceft linek « €,8 & funt rationales po~
tentia

8 »
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tentia tantum comméfurabiles.¢o* linea w ¢ plus poreft
qudm linea g y,hoc eft quam linea g 4 quadraso lines
fibi longitudine commenfurabilis:¢ linea u ¢ ff longi-
sudine commenfurabilis linex propofira rationali,qura
pofitum eftlineamw y efJé binomis primum. ergo hnea
« Acftrefidunm primum.Simili ratione Ecundum,rer-
tium,quartum,quintum ¢o* [extum refiduum repefire
licet, i propofucrimus fingula binomia einfdé ordinis.
Nonagefimumprimum Theorema.

Si fuperficies contineatur ex linea rationali & refi-
duo primo, linea quz illam fuperficiem poteft,
eft refiduum. '

Cotineatur fuperficies reftign- w____~ & ¢ 2y
la wp, ex inearationali «y, | |
o refiduo primo a A dicoli- | . :
ned, quapofSi faperficiemsl- L . 1 | ||
lam,effé refiduumComenim |} [
linea a & fit refidusi primum, 1
Sitdlls coniunttalinea an, (co- 5 R —rY
sunctamintellige,qualem dixiin fine theorematis 79.)
ergo linek aun A funt rationales potentia tantum com
menfurabiles: ¢ tota en eft longitudine commenfura~
bilis rationali lines wy,¢o* linea an plus poteft,quam li
‘nean Aquadrato lines fibi longimdine commen|urabi=
lis.Secetur linea n A in partes duas aquales in punttos,
¢ quadrato linee «n,aquale fecundum lineam « x ap-
plicetur parallelogrammum, deficizs figura quadrata:
Jiegsillud parallelogrammum ex « Ly n.ergo linea w oft
o GG '
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longitadine cimenfurabilisli- w & ¢ 34
neaynperi8.¢o perpunitas, |
Lnipfi lineg wy parallele du-
cantur «8,21,0x.Et guoniam li - |
nea «y eft longitudine comen-
ﬁmzbzlis lineen,ergo ¢ to-
talincaanutriq; ex adln eff 5 30 1%
longitudine commenfurabilis per16.fed linea ax eft lon
- gitudine comméfurabilis lines uy.ergo utraque linea-
ram o 1,2 n oft longitudine comméfurabilis linea «v:[ed
linea wy eft rationalis,ergo atraque az,zueftetiamra-
sionalis: quare &5 atrunque parallelogrammam « 1, x
¢ft rationale per 20.Ez quoniam linea a < eft longstudi-
ne commenfurabilis linea uu,ergo ¢o linea an eft lon-
gitudine comméfurabilis atrique Asyex: fedlinea Aueft
rationalis , ergo utraque A,x eft rationalis: fed ea-
dem linea an eft longitudine incommenfurabilis linee
wy per definitionem refidui primi uel per 13 aut 14
huins. Quia linea aneft longitudine incommenfurabi-
lis linex an, que linea ax eft longutndine commenfu-
rabulis eidem linea ay. ergo utraque linea av,eneft ra-
tionalis ¢o* longitudine incommeéfurabilis linea « y. Er
gowusrangue parallelogrammum 20, x eft mediale per
22. Sit parallelogrammoa, aquale quadratum n u:pa
rallelogrammo uero ¢ xfit equale quadratum v¢, detra
&um ex quadraton p,babens cumillo communem an-
gulumn o n.Quod ut fiat reperiatnr media proportio-
nalss inter lineas 21, u:nam quadratum media propor
sionalis erit aquale parallelogrammo ex 31, For;o de
| : inea
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linean o fumatur linea equa- 4 >

lis line 2 medra proportionali |t \
modo reperta,¢o* deferbatnr § ‘% =
eius quadratis.Sunt ergoam-

bo quadrata nu,§ circa ean
dem diametrii per 26.6:ft eo- 7
rvis diameter linea op,¢o* de- » 7 = p
[feribatur figura qualis bic widetur. Cum igitar fit pa-
rallelogrammii ex « 3,0n aquale quadrato lineg «n. eft
igitur ficut linea w2 ad lineam uw,ira lineavwad lineam
Luperyy.6: fed ficat linea al adlineam wu,ita paralle-
logrammam «s ad parallelogrammum «x:ficut antem
lined vn ad lineam nita parallelogrammum «x ad pa-
rallelogrammum 2 x Ergo parallelogrammorum 1,0 x
parallelogrammum «x eft mediii proportionale:fed ¢
quadratorii A ur § parallelogrammum ur,eft medium
propartionale per lemma pofitum poft 53. Eft autem pa
rallelogmmmo s &qiale quadratum A w:parallelogrd
mo uero Uxeft aquale quadratum i §.ergo parallelogrd
mum uy eft aquale parallelogrammo « x per lemma po-
Jitum a nobis ante 54.Sed parallelogrammum «x eft -
quale parallelogrammo 40 per 1.6: parallelogrammis
uerowveft aquale parallelogramon ¢ per 43.1. Ergopa
mllelogmmmum Axeft equale gnomont v @ x,qut gno.
mo conflat ex illss parallelogramis. per quee uides in fi-
gura maiorem [emicirculo portionem pertranfive,¢o*
praterea quadrato v Eft antem ¢5 parallelogrammis
«x equale quadratis Ay, £:¢5° modo conclufum eft pa-
rallelogrammii ax effe £quale gnomoniv @ x, ¢ pre-

G g
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terea quadrato, § Reliquam v ~
ergo, nempe parallelogram - ¢ \ :

. . x &
mum « C,erit aquale 7uadra- § Q
tos -r,guod eft 7uadratum h-

new Av.ergo quadratic lines
aveft equale parallelogram- .
mo « B.ergo lineanr poteftil- 27 —p
Iud parallelogrammum « g: dico praterea lineam av
effé refidunm.Cum enim utrunque parallelogrammi
w1, ¢ fitrationale,us fpra dictum, ergo ¢ illis 2qua-
lia 7uadrata Amsrfs hoceft, quadratalinearum aojon
eruntrationalia, e linex ipf ao,0r,rationales.Rur-
[is quoniam parallelogrammum a6,boc eft, A £ eft me-
diale,ergo parallelogfammum A £ erit incommenfira-
bile quadrato v§.ergoper1.6 co*10.huins,linea a o erit
longitudine incomméfurabilss lines o v:funt antem am-
be rationaler,[um ergo rationales potentia tantum co-
menfurabiles.ergo linea n v eft vefiduum : poreft auté pa
rallelogrammum « ¢.ergo fi faperficies citineatur &e.
linea que illam fuperficiem potefteft refiduum.

Nonagcﬁmumfecundum Theorema.

Si {uperficies contineatur ex linea rationali,& refi-
duo fecundo, linea qua illam fuperficicm poteft,
cft refiduum mediale primum.

Superficies « B contineatur ex linearationali «vy, ¢ refi-
* duo fecundo « 4. dico lineam qua poteft fuperficiem «
¢ffe eam,qua dicitur refiduii mediale primum.Sit enim
lineq « 4 lincaconiunita an.ergo linew anudfunt ra-

' - tionales
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tionales potentiatantum cimen-, & .
wrabiles:¢o hnea coniun&adw, [ | | | |
eft longitudine commefurabilis li-
neg rationali «y:linea uero an
plus poteft qua linea ax quadra-
to linea fibi longitudinecommen-
furabilis.Secetnr linea Ax bifaria |
¢o* aqualiterin piactos,¢o fecii- d
dum lined an applicetur quarta parti quadrati linee
anhoceft,quadrato lineavu aquale parallelogrammii
“ex a2 w,deficiens /]zeac quddmtd.crga per18 linea «
- eftlongitudine comméfurabilis linea n: ¢ per punita
6o ipfi linea wy ducantur parallele 0,2 s,ux: ¢ quo-
niam linea 3 eft longitndine comméfurabilis inee In,
ergo tora lineawneft utrique a3, u longirudine cimen-
furabilis. Eft autem linea wx rationalis ¢g* longitudine
-incommenfurabilis linéz a y.ergo ¢5* utraque a3, tneft
rationalis ¢ longitudine incommenfurabilis lines u 4.
ergo utruanque parallelogrammaum w1, Lx et mediale
per 22.Rarfus cum linea A fit commenfurabilis longi
tudine linex «w, ergo ¢o* Aneftutrique As,enlongitudi
ne commenfurabilys.fed linea aneft longitudine commé
fusrabilis linee rationali e y,ergo utraque asen cft ra-
tionaly ¢ longitudine commenfurabilis linea « y.ergo
wntrunque parallelogmmmum #0,x eft rationale per
20.Deferivatur parallelogrammo w1 #quale quadratis
A u:paml]elogmmmo uero n,equale fir 7u4dr4:ﬁ' 173
Jicut in pracedenti theoremate, quadrata nu,r§ erunt
circa.eandem diametram:fic diameter o p,¢o deferiba-
o . T T CG iq

o
]
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tur figura fieut modo dictiieft. o - » »
Quoniam ergo parallelogram - ><‘

ma i x funt medralia ¢ in- \x -
ter [¢ commenfurabilia, ¢ illis § ("

aqualia quadrata linearis o,

o v funt medialia,ergo linea no,
o1 funt mediales potentia com- £ 7 r
menfurabiles.Conflat antem potentia commenfurabi-
les effe lineas 0,0 1squia earum 7uadmt4 funt commé
Jarabilia:comméfurabilia funt porro quadratailla, fci
licet inearuma 0,0 r,quia funt #qualia Parallelogram—
mis, o1, x,qua funt cé’menﬁ:rabilia:cb'me”/urabi/ia por-
voeffeilla parallelogrima « 1,2 conflat eo,quod modo
probatumeflineas «2,2n effe longitudine commenfu-
rabiles. Ergo per 1.6 ¢o 10 huins parallelogrima «1,7x
Sunt commenfurabilia.ergo modo probatam eft uia re-
Jolutionss lineas ao,0v,effe potentia comenfurabiles. Ez
qguoniam parallelogrammum ex « 3,1 n eft equale qua-
dratolimeacn. eftergoficut linea wg adlincin, ira li-
nea<n adlineamy:fed ficut linea ot ad lineam «u,ita
parallelogrammii w1 ad parallelogrammis «x: ficut an-
tem lineasn adlineamt v, ita parallelogrammis «x ad
parallelogrammum ¢ x.ergo parallelogrammorum a1,
¢ x medium proportionale eft parallelogrammii « x. Eff
etiam quadratorum a u,r § medium proportionale pa-
rallelogrammum ur: &5 eft equale. farallelogrammﬁ
w1 quadraro n w:parallelogrammum uerot x eft aqua-
le quadvaror§.Ergouy erit equale parallelogrimo X

fed s eft aquale parallelogrammo 4 o:parallelogram-

* mum
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mum nevon eft aquale parallelogrammo u v.Totii er-
go parallelogrammum ax eft equale gnomoniv ¢ x,¢°
quadrator §. reliquum ergo, nempe parallelogrammii
« 8,¢ft equale quadrato o r,hoceft quadrato lines a».
Ergolineanvpoteft fuperficiem « C: dico praterea lined
A effe refiduum mediale primum.Cum enim paralle-
bogrammum «x fis rationale.fit§; aquale parallelogra-
mo ur,hoc eft A gzergo A £,hoceft parallelogrammum ex
A 0,0 verisrationale:fed quadrarum) § eft mediale,quia
¢i aquale parallélogrammum 3 xmodo probasii eft effe
mediale.Ergo parallelogyammum A £ eric incommen-
Jarabile quadrato v£:[ed ficut parallelogrammin ¢ ad
quadratum vitalinea no,adlineam os,per 1 6.ergo
per 10 huins,linea A o,01 funt longitudine incommenfis
rabiles:fed modo probatum eft eas effe mediales poten-
tia commenfurabiles.ergo linea n 0,01 fint mediales po
teatia tantum commenfurabiles,continentes rationale.
Ergolineany cftrefidnum mediale primam, ¢ poteft
[uperficiem « & contentam.ex linea rationals ¢o° refi-

duo fecundo. '

Nonageﬁmumtcrtium Theorema.

Sifuperficies contineatur exlinea rationali & refi-
duo tertiv,linea quz illam fuperficiem poteft,eft
refiduum mediale fecundum.

Superficies enim « 8 cotineasur ex linea rationali wy , ¢o*
refiduo tertio a A.dico lineam qua pofSit (uperficiem « &
effo refidunm mediale feciidum.Sit linea coniuncta av,
ergolines an o funt rationales potentia tantum com-
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méfurabiles, ¢ neutralinearam «_ & __ ¢ 3 9
wnn A ¢ft longitudine commenfu-
rabilis linee rarionali «y. Tota ue
row g plus poteft,quam coniuntta
w A quadraro linea fibi longitudine
commenfurabilis.reliquafiat,ut in .

pracedétibus.ergolineaeatlnfunt. 3~ ¢ 0 wom
ongitudine comméfurabiles ¢ parallelogrammé'. a,
commenfurabile parallelogrammo { x.Et quoniam «2,
{n funt longitudine cimenfurabiles, ergo tota linea ay
eft wtrique « 3,2 nlongitudine commefurabilis: [edlines
au eftrationalis o longitudine incommen(urabulis li-
neg wy,ergo utrazue a22n.eft rationalis ¢ longitudi-
ne incommé[urabilis line wy. ergo utriique parallelo-
grammam 1,2 x eft mediale per 23. Rurfus cum linea
A fitlongitudine commenfurabilis lines u, ergo ¢ to
ta A eft longitudine comenfurabilis utrique 4, u:fed
linea ax eft rationalis potentia tantum commenfurabi-
lislinet a yergo ¢o* utraquelinearum a«eneft rasio-
nalis potentia tantum commenfurabilis linex avy.ergo
¢ utrilque Parallelogrammum Abysx eft mediale: ¢oe
quoniamlines an,/ v funt potentia rantum commenyu-
rabiles, ergo funt longitudine incommenfurabiles:fed Ii
nea xn eft longitudine commenfurabulis linex &:linea
antem Av eft longitudine commenfurabilis line ws,er-
go lmea « 2 eft longiradine incommenfurabils linean.
Sicut autem linea a ad lineam n,ita parallelogram—
mum w1ad parallelogrammum «x.ergo a1 ¢ft incom-

menfurabile ipfi «x. Conftruatur parallelogrammo w:
aquale
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aquale quadratumnusipfisero °_:_ vioo: s
txequale quadratiri; ¢ de- - N S
[eribaturfigura,utin preceden | - \\x b
tibus.Cum igitur paralielogra-> \‘ S
mii ex el Infit aquale quadra- | 51 ON\_ |
tolineasneft ergoficutlineqay | | . . \{J--
adlineamnitaswadynfedfi- F. T R
ent linea x 2 ad lincams i sita parallelogrammii w1 ad
parallelogrammum «x;ficut autem linea «x:ad lineam
nsita parallelogyammum. «x-adparallelogyammii .

Jicut ergo parallelogrammum w1 ad parallelogrammsis
 awitacx ad Inergd parallelogrammorum «1,2x me-
diu(p ﬂro]zqr;iarza_le eftex. Sed gﬂ;{g{@fqrﬁ Ausrf me=
dismproportiopale’eft pafdllélogvdmmarh’ﬁ nergosy
eft aqualeipfiiur.ergo torum parallelogrammum 4 x eft
aquale gnomonive x,&* quadrator ;E/} autem ipfum )
«x 2quale quadratisiu,e ;;vel:‘qau‘rp ergonempen ¢ et
aquale quadrarovishoeeft quadrato lined av, exgo a»
poteftfuperficiem o C:dico praterea lineam nveffe refi
duum mediale /écundmni.- Cum enim, ficut probatis effy
parallelogramma w1, xfins médialia, érgo eis equalia
quadrata linearii h o,01 funt etid medialia. ergo utrag;
linean ooy erit medialy: ¢ quoniam parallelogram-
mum u i ¢ft commenfurabile parallelogramme x,ergo
€7* ¢is aqualia quadrata linearum A o,01 erunt com-
menfurabilia.Rurfus cum fit probatam parallelogram
mum . efJe incomméfurabile parallelogrammo- «x,er-
go incommenfurabile eric quadratum au, parallelo «
grammo unhoc eft,quadratum linea s o,parallelogri-
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mo exAo,0onqudre ¢otlinea no. 0. - W - ©
erit longitudine mcomenfurabi- |\ 1~ . |-
lis inea ov.ergo inea n syarfune: | [\ \y
mediales potentia tantumy com= ~ ( N
menfurabiles : dicopratereaess | 51, \_ .
continere mediale. Cenimpro- | .| . -\
bati fitux e/]Emediale,e@b.é’gfj BT R
ills egsiale parallelogrammii ex x 0,0 verit mediale. er-
golinea-nveft refeduum mediale fecundum, ¢o poreft
Juperficiem w8, Ergo linea posens fuperficiem: ¢ eft re=
ﬁdll#m:{nédidlefd(‘midm;“ Shoe e ‘:'-‘ SN

- Nonagefinumgquartum Theorema.

.-*I

49

Si fuperficies contineatur cx linea rationali & refi-
duo quarto, Iincla.qu_g illam Tupérﬁcié potett, eft
linea minor. o )

Superficies « 8- contineasu? ex- lineg -t 5
rationalia fetvefiduo quartond. |
dicolineam que-illam fuperficiem ,
«C potefleffe ed,que diciur linea | [
giinor:fitenim lnea coiunétadn, | | . | ||
ergo lineq wu, A funt rationales i '
potentiatantum comméfurabiles:» 5 o

¢ linea o v plus poreft,quam linea av quadrato linea
fibs longitudine incomméfurabilis, ¢ linea an eftlongi
tudine commenfurabilis line# «y.Dinidatur linea 2
bifariam ¢g: #qualirer in pu'nﬂo «: ¢ quadraro Iimzt
 «wiequale fecisdum lineam an applicetur parallelogra-
wmum, deficiés figura quadratafirg;illud parallelogra-

MU
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mii ex a 3,Qn. ergo per 19.linea u} erit longitudine in-
commenfurabilis linex In. Ducantur per puntia 30
ipfis lineis wy,# ¢,parallele « 0,214 x. Cum igitar linea
«n fit rationalis, ¢ longitudine commenfurabilis linee
wy,ergo totum parallelogrammum u xeft ratsonale per
20.Rurfus cum linea A fit longitudine incomméfura-
bilis linea wvy,(nam [i effet linea ax longitudine com-
menfurabilis linea wy,cum linea a s fit eidem u  longi-
tudine commé’/hrabiltk, effent etiam linet an,dx longi-
tudine commenfurabiles,cum tamen pofita fint potétia
tantum commenfurabiles)funt antem ambe «y,4xra
tionales.ergo parallelogrammii 4 x eft mediale. Rur[us
cum linea o2 it longitudine incimenfurabilis ines gu,
ergo incommenfurabile eft 1 ipfi parallelogrammox.
Coftruatur parallelogrammo 1 o v »

aquale quadratumn u:ipfi uero |3 \x .

2x.equale quadratum »§,ambo :
‘quadrata habenriz-communem N
angulxi)\ ov. €rgo quadrata Au, - ‘\
v§ funt circa candem diarerri: ;
Sie diameter o¢ o deferibatur fi »ooT P ‘
gura.Camigunr parallelogrammii ex w 3,0 n fir 2quale
quadrato linex wnerit proportionabiter ficus linea a2
ad lineam «witalinea«x adlined yn:fedficut linea a3
‘adlineam w,ita parallelogrammum « ad parallelo-
grammum «x per 1.6.Sicut antem linea «wad lined 2,
ita parallelogrammum «x adparallelogrammuam ¢ x.
ergo parallelogrammorié «1,{x medwum proportionale
effsx.ergo.ficut diltum cft in pracedentibus,parallelo-
o HH g4 '

\i______.._
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grammum ureft equale paral= o __ o >
~ lelogrammosx:fed aeft aquale {3~ T
zf[i ‘ x,ifﬁim antem u vtfﬁ Af.er- £ / \ \x
go Pamllelogmmmum axeffe- \7‘ N
quale gnomoniy @%¢5* quadra- - \ ~
tov§.ergoreliquumag eft 2qua- N
le reliquo quadiato svhocest, ¥ .7 . &
quadrato linee av: dico pracerealined Ay effé irratio-
nalem eam,que linea minor nocatur. Cum enim paral
* lelogrammum u x fit rationale, ¢ fir equale quadrasis
linearum a o, 01, ergo compofitam ex quadratis linea-
7 A o0 verit rationale Rurfus cum & x fit mediale, firg;
&quale ei,quod fir bis ex A o0 0670 id quodfic bis ex
Ao,01 eftetiam mediale: &5 quoniam parallelogram-
- mum « eftincommenfurabile parallelogrammot x, er-
Lo ¢r eis aqualia quadrata linearsma 0,01 funt inco-
menfurabilia.ergo linea no,0 v funs potentia incommé
[urabiles,conficientes compoftsum ex quadrasis ipfark
rationale:id were quodfit bis ex spfis mediale,quod est
coméfurabile ei,quodfit emel ex spfis:ergo ¢ quodfi
Jemel ex ipfis, erit gtii mediale Ergo linea nv eft irrasio
nalis,que nocatur lineaminor ¢o* poteft faperficié u A,
Nonagefimumquintum Theoréma..

Si{uperficies conitineatur ex linea rationali, & refi-
duo quinta,linea qua illam fuperficié poteft,cft
€a,que dicitur cum rationali fuperficie faciens to
tammedialem. | :

Supetficies enim o s contineatur ex linea rationals a1,

refiduo

PO
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- refiduo quinto a a.dico lineam,qua illam fuperficié po-
tefteam eff qua dicitur faciens cum rationali fuperfi-
' cie totam medialem:fit enim linex « 4 1unctalinea ax,
- quaerit longitudine cimenfurabilis inea rationali ay,
cateraerunt ytin Pmcedcmi.Et quam'am linea aneft
longutudine incommenfurabi- ,
lislines ay,¢5 funt ambe ra- [
tionales , ergo paraﬂelogra"mii |
o x erit mediale.Rurfius quonia |
linea ax eftrarionalis, ¢o ligi |
“tudine coméfurabilis lines vy, |
ergo Axerit rationale. Ciftrua L ——
tur quadrasum a p equalepa- v
rallelogrammo w1, quadratam -
neror§ ¢egualeipﬁ A, utin proe v ﬁ £
ximo, fimiliter demiftrabimus / :
Lineam nypoffé fuperficiemap: | % -
dico praterca cam gt bineam,
que dicitur cum rationali fu-
perficie faciens totam medsale: . -
cum enim a x fit meduale, etiam illis equale compofitum
ex quadratis inearuma o, v,erit mediale. Rurfus quia
axeft rationale,ergo ¢o illi aquale id, quodfit bis ex
‘a0 verit etiam rationale, &5 quaniamlinea « L eft lon
ix’mdiue incomméfurabilis lineg gn, ergopert. 6 ¢ 10
Hius. pamllelogmmmum aierit mcb’menﬁ;ral:ile pa=-
rallelogrammo x,ergo ¢o* quadratit linee s o erit in~
commenfurabile’' quadrato lines ov: ergo linez Ao, o v
fne potentia incommenfurabiles facientes compofitam:

HH i
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ex quadratis ipfari mediale,id uero quod fit bis exi-
plis rationale.ergo reliqualinea aveft irrationalis: né-
peeaqua dicitar cum racionals fuperficie faciens rord
medialem, ¢ poreft fuperficiem « 8.Evgo linea potens
[uperficiem « 8 eft linea,qua ducitur cum rationali fu-
perficie faciens toram medialem. .

Nonagcﬁ mumfextum Theorema.

Sifuperficies contineatur ex linea rationali & refi-
duo fexto,linea quz illam {uperficiem poteft,cft
ea que dicitur faciens cum mediali fuperficie to-
tam medialem. :

Superficies « & contineaturex linea - M ety
rationaliay,etrefiduo fextowa. [ [ |
dicolineam qua poteft fuperficié
wCeffe eam,qua dicitur faciens |
cum medials [uperficie tord me-
dialem. Sit enim linea a4 linea
coniunlta An, ¢o° catera fids, nt

in pracedétibusxam linea « fit 7 B 'i +
. . . el oF- . [« I
longzmdme incomenfurabilss li- 5 -

nea ¢n, ergo 1<y parallelogram- . v ﬂ g
mum a; erit incommenfurabile | ... | /|
parallelogrammo ¢x. E¢ quonia I

linea «nuxy,funt rattonales po-
sentia tantum comméfurabiles, |/
ergo paral]elogmmmum wnerit £ :
mediale: fimili ratione A x erit mediale. Cum‘ifimr li-
neeann Afint potentidtantum commenfura tles,er-

&°
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gofunt longitudine inter [¢ incommenfurabiles : fed fi-
cut linea awad xaita parallelogrammum «xad ax.
ergo axerit incomenfurabile ipfi A x.Conftruatur cadé
figura,quain precedentibus , fimiliter probabimus lp-
neam A v poffe fuperficié u E:dica praterea cam.-effe,que
dicitur faciés cum [uperficie. medsals totam medialem:
nam ax eft mediale,erge.¢o* ills aquale compofirii ex
quadratislinearum x o,0 erit medsale. Rurfus quonia
Axeftmediale,ergo ¢o ei aquale,id quodfit bis ex ao,
vyerit mediale. Et quoniam ax eft incommenfurabile
ipfi Ax,ergo ¢ quadratalinearum xo,o00 erumt incis
menfurabilia ei,quod fit bis ex r 0,0 v:¢5* cum paralle-
logrammum «. fit incommenfurabile parallelogram-
mox.ergo etiam quadratum linex A o erit.incomnien

ﬁ;rabile quadrato lineg . ergo linea x 0,01 erunt po-
tentia incommenfurabiles , faciéres compofitii ex qua-
drags linearum n 0,00 mediale, e quod fit bis ex ipfis
mediale:prateréacompofitam ex quadratss ipfarii in-
commenfurabile ei, quod fit bis ex ipfis.crgo linea n veft
irrationalis,que dicitur cum mediali fuperficie faciens
totam medialé,eo poreft fuperficiem u ¢.Ergo linea po-
tens [uperficiem u & eftea, qua dicisur faciens cum fi=-
perficie mediali toram medialem. :

* Nonagefimumfeptimum Theorema.

Quadratum refidui fecundum lineam rationalem
applicatum,facic alterum latus refiduum prim.

Sit refiduum o C,rationalis nero linea y a: ¢ quadraso li«
neenf dguale fecundum lineam y & appl:‘cemr [mral-

e
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lelogrammum y« faciés alterit o e Ty
latwyz,d::colzneaf’zyz.eﬂétre— Y 2, ap
fiduum primum.Sitenim line [ [T FT] -

aplined cinenicterinnlagny |
qux ¢g cadem dicitur linea co'
iunila, ut in fine theorematis | y |
79~.€fg0'!t'n_m,'aa',l_ B, ﬁ‘m rYa- I EE )
tionales potentia tantum com- '
menfurabiles: ¢5° quadrato li- . >
neie an fecundum lineam v A applicetur: pavallelogram
mumy 9, quadrato uero linea £ 2quale parallelogras
mum x n:totumergo y A eft aquale quadratis linearum
an 8:fed parallelogrammum y eft aquale quadrato
lines o g,reliquum ergod n eft aquale ei,quod fit bisex
a1 C:quia guadraralinearsm awn 8 funt 2qualia e,
quodfit bis ex ann €,¢9* quadrato hines « £ per72.5e-
ceturlined u bifaviam & aqualiter in punilo. v,¢o+
pactorducarnr lineay A parallelalinea v§, evgh urrii-
que ex parallelograms ¢£ra oft agiale éi.quod fit fe-
mel ex a,x 8. Et quoniam quadrata linearum. ax,x¢
Junt rationalia, quibus quadratis equale eft parallelo
grammii yAergoy aeftrationale. ergo lineayueft ra
tionalis longitudine cammenfurabilis lineay A Rurfus
quoniam id quod fir bis ex auu & eft mediale,e rgo go il
li equale nempe parallelogrammum i, eric mediale.
ergolinea Qu eft rationalis longitudine incommenfis-.
vabilis linea y #.Et quoniam quadratalinearum «v.u &
[antrationalia,id uero quod fir bisex wusnpmediale, -
ergo quddrata linearum aw,x g fant im"ommenjz}rd—

lail{}s_
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biliaei,quodfit bis ex ox,u C.EfF quré quadratis linearig
onn 6 2quale parallelogrammum « A:ei uero-quod fir
bis ex an,u ¢ aquale L nergoy A erit incommenfurabile
ipfit aergo ¢ lineayu eritincommenfurabilis longi-.
tudine linet Qu:funt autem amba rationales.ergo li-
neeyu,g u funt rationales potentia tantam commenfi
rabiles, ¢g* lineay ¢ eft refidusum per 73:dico pr‘étaref
effe primum refidunum. Crim enim quadratorum linea-
ramoann B fitid guod fit ex wnyu 8 medium proportio-
nale per lemma pofitam poft s3:fit antem quadrato li
nex an,aquale parallelogrammum y b.¢i wero-quod fir
ex ann € equale 1 A:quadrato uerolinean g aquale x .
ergo inter parallelogramma v 6,x » medium proportio-

naleeftrnergoficnry b adrasitarn adxa.Sed ficut v
adynitalineayx adlineamy u: ficut autemvn adxa,
italinearp adlineam x u.ficus ergo lineayx adlineam

it lineay u ad -li:ngam X . E7g0 b[mrallelogrgmmum

Xy n cftcqualeguadrato s uhoc cft-quarta partt

quadratilineal p.Es quoniam quadrasum linee « u eft

. commenfurabile quadratolineax g,ergo ¢g v  erit cp

menfurabileipfi xnsficut autem v 6 ad w a,ita linea yx
-ad lineam x y.ergo lineayxerie ‘longimdine commen(u
rabilis lines x u.ergo per 18 linea 'w:[lm' potefl,quam
linea 2 uquadrato linea fibt longitudine commenfura-
bilis.Eft autem linea y  longitudine commenfurabilis
linee rationaliy a,ergo lineay 2 eft refiduum primam.
Ergo quadratum refiduifecundum lineam rationalems
applicaram facis alterum lasus vefidunm priminm.

.. Nonagefimumo&auum Theorema.

- 1
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Quadratum refidui medialis primi fecundum ra”
tionalem applicatum,facit alterum latus refidua
{ecundum. . L

Sitrefidunmmediale pfimamaBra- « 5 4
tionalis uero v : et quadrato linee | ‘
o C oquale fecundum lineam yaap 77
plicesny parallelogrammum s, fa M
-ciens alterum latus v 3.dico lineam
v effe refidunm feciidum.Sit enim
linea « ¢ linea conuenienter innfta
“Bmergolines wn,pn fint mediales
potentia tantum commenfurabiles ‘
rationale continentes.Es quadrato linea an aquale fe-
cundum lineam y A applicetny 4o faciens alterum la-
11 y xiquddrato uero lined v g aqualeapplicetnr A fa
ciens alterum latus x u.tovik ergo v a eft equale ambo-
bus quadratis linearnm wwn C,que funt medialsa in-
‘ter f¢ commenfurabilia.ergo ¢o* parallelogramma; ¢,
x A funt medialia intér ¢ commenfurabilia.ergo per 16.
sotum y eft utrigue y0,x A commenfurabile:ergo per
‘corollarium 2.4 sotim y A eftesiam mediale. ergo linea
yueft rationalis longitudine incommenfurabilis lince
y Aper 23.Et quoniam y A eft aquale quadratis linearss
“wun 6, quadrata uero linearum awn B fant aqualia e,
‘quodfir bis ex an,n ¢ et guadratalinex « € per7.2.qua
dratouero line u g eft aquale parallelogrammum y«:
religuumergo nempe id guodfit bis ex wwnCeft 2gua-
le refiduo pdmllelogré’mo Aayfedid quodfis bis ex «n,
sBeftrar ‘Ondlfai’rgo {Aerirrationale,ergo linea Queft
. ratio-

& ¢ é,f.m
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vavionalis ¢o longitudine comenfurabilis linea y per
21.Cum igitnr parallelogrammum y A fit mediale,pa-
vallelogrammum uero L firvationale, ergo funt inco
méfurabilia: ergo ¢o* linea y u erit longitudine incom-
méfurabilis linee Q w:¢7 funt amba rationales.ergo li-
neay? erit refidunm.dico pratereacffe refidui fecan-
dum.Secetur enim linea {u bifariam ¢5* aqualiter in
punttor:d quo puntto parallela ad lineam y a ducasur
linearg.ergontriig;ex 1t eft aqnale parallelogra-
mo ex an,xC.Ez quoniam quadraroram linearsm o,
n ¢ medinm proportionale eftid quod fit ex anné, ergo

o parallelogrammorsm y 0,x A medium proportiona-
leeftva.Sedficut yveftadraitalineayx ad lineamy i
Sicut antemy A ad x jita linea yi ad linedx u. fiche er-
golineayxadlineamp,italineayy adlineam xu.er-
goparallelogrammam ex y x,x u eft aquale guadrato li
xag yu,boc eft, quartaparti quadrarilmea  u.Sedpa-
rallelogrammuin yxefcomméfurabile ipfix aergo g
linea yx linea x weric commenfurabilis longitudine. er-
oper18.lineay uplus potefl,quamlinealu quadraso
%mw fibi longitudine commenfurabilis:eft autem linea
e, qua dicitur couenienser iuntta comenfirabilis lon-
gitudine linearationaliy aergo linea y Leftrefiduii f6-
cundum. Ergo quadratum refidui medialis primi ¢5c.
. Nonagefimumnonum Theorema. =~
Quadratum refidui medialis fecundi fecundum ra
- -tionalem applicatum, facit alterum latus refi-

‘duiim tertium. . .
I



- EVCLIDIS ELEMENTOR.

Sit linea « € refiduum medsale feciidum , rationalis uero fie
lineay A: €5 quadrato lines o g aquale fecundum linei
y & applicetur parallelogrammam v« faciens alterum
latus y: dico lineam v efferefi, o,
dium tertium.Sitenim lineea g™ 5 M
linea conuenienter iunllapmer [ 1T
go linea an,u g funt mediales po- -
tentia tantum commenfurabiles
continentes mediale ¢ catera,
utin proximo theoremate. ergo
lineayueftrationals ligitudine
incommenfurabilis linex ratio- < ¢ § o>
naliy 2:¢5 utriique ex Lo eft aquale ci,guod fit ex
wnn:fedid guodfir ex wns & eft mediale,ergo id quod
fitbisex ann¢ effetiam medialg:ergo &7 totum ¢ A eft
etiam mediale Ergo linea 2 ueft rationalis ¢ logitndi
ne incommenfurabilis linee y A.Ez quoniam lines an,
w8 funt longisudine incommenﬂraZilcs,ergo ¢ qua-
dratum linee «n evitincommenfurabile parallelogram
mo ex wnw B:fed quadrato kinee «u funt commenfara-
bilia quadratalinearum . B:parallelogrammo ue-
roéx enuCeft commenfurabile id,quodfit bisex annC:
érgo quadratalinearum a v 6 funt incommenfurabi
lia ei,quodfit bis ex ax,u C.ergo ¢ eis aqualia paralle-

logramma y a2 A funt incommenfurabilia: ergo ¢ -

nea ywerit longitudine incomméfurabilis linex L 1, ¢o°
funt ambe rationales.ergo lineay{eft refidunm: dico :

praereacfferefiduum tertium.Cum enim fit commen-
Jurabile quadratii linea anhoc efty4; quadrato linee
v B,




SO P TTERIBERT XA T g
¢n,boceft parallelogramo xn.ergo &0 linea y x erit Ion
gitn dine commé'ﬁtrabihs linez x u. Eadem ratione q%e
uft famus in pracedenti,probabirar parallelogrammi
exyx,x neffe equale quadrato linee s u,hoc eft quarte
partiquadratilinea 2 u.Ergolineay u poterit plus,qui
lineal uquadrato linee [ibilongitudine: commenfira-
bilis:¢o neutra ex linets y 133 u eft longieudine commen
furabilis linea rationali y a.ergolineay? eft refiduum
sercinm.Ergo quadratiirefidui medialic fecundi ¢orc.
. "Centefimum Theorema. - °

Quadratum linez minoris fecundum rationalem
applic_atum,facit alterum latus reﬁduﬁ' quartum. .
Sit linea minor & C,rationalisue & ___ Y S

ro y A:fecundum quam qua- » 2y wp
‘dmtqlinex.u g equale appli- | . D R R
veswr parallelogrammumys, L | | e
faciens 4lteru£M,z:dico I -
lineamy{ efferefidusm quar + - | »
tum. Sitenimlinexap linea + . | | |
conuenienter iunlla Cnergo g —
lines an,81 fant potentia {ncomméﬁmbi(e: , facientes
compofitil ex quadratis ipfariivationale:1d-uero qnod
fit ex ipfis,médialé,¢* catéta fint ut'in pracedentibus:
ergo totum parallelogrammum y a eritrationale.ergo
¢ lineay ueritrationalss longitudine covmenfarabi- -
Uis linew y A.E¢ quoniamsd quod ficbis-ex s wni-eft me-
diale;ergo ¢ illi aquale Fdrallelogmmmﬁ' 2 Aerit me-~
diale.ergo inea 3 u eritrapionalis logiudine incimen«
H . H ,,1




_EVCLIDIS ELEME NTO_;R.
furabilis linee y a: féd linea - poe . £ %
yueftlongitudine commenfis. » % v 2P
vabilis linee yaergoper 3. L . .| '
wel14.huins linea u eritlon |

itudine incomenfurabilis li- 1. X
-ntae‘Z'u:Aﬁ’dﬁmt;:dmb@)rdtid?_l-n RTINS P E I O
nales, €70 Iinkxyh,‘&u:ﬁmt':kn RIS RUNE: S o I
rationales potentiatanti .- ¥ g
menfiirabiles, exgo linea y 2 evitvefiduum. dico prieter.
ea effé refiduum quartum. Cii enim lines ann C.fint po
tentia incommenfurabiles,ergo ¢ ipfarnm quadrata,
hoc eft,illis agualia parallelogramma o, A funt incs=. -
menfurabilia.ergo g5 linédy evit longitidinieincom:
menfurabilis line x u.Similiter oftendemus parallelo-
grammum ex y x,x u¢ffe #quale quadrato linea s uhoc
eft.quarta parti quadrati linea Ln.ergo per. 10.lineg
v poterit plus,qudm lingad uguadrato lines fibi lon;
Zitudine incommen(urabilis: ¢g-of soray u longitndine
commenfurabilis linex rationali ydiergo liveg v 3 eri¢
refiduum quartum. Exgo quadrark lines minevis goc,

. Centcﬁmumpri'r'n‘_umTh\eor'cina.» T

Quadratum lislez cu

as

o m rationali- fiperficic facien”
tistotam medialem fecundum rationalem appli
catum,facit alterum.lacus refiduum quintum.

Sit linea cumrationalsfaperficeé faciens tatam. mediglens
wisrationalis uero y o, fecaniuon guam quadratolines
w8 aquale 4pflicemrparaﬂdogmmmum: 7 ﬁwié?-dlr
seram latus y2.dico lineamy teffe vefidunes. quine#. Sig

IERE enim



LIBER  X.. . ;g4

enim linee  g,linea conuemien’, .. . ¢ .
teriunctalu. ergolines an, Bn e
. C .9 AR 4 Avr’tﬁ'
funt potentia incomenfurabiles [T

facientes compofitum ex qua- | -
dratis ipfarum medialeid we- | "
0 quod fit ex ipfis rationale.” |
flant enim omenia comodoquo | .
-inprecedétibus,ergosorumyn | U (. ||~
“erit mediale.ergo linea y werit B K
rationalis longitudine incommenfarabilis line y & ¢
-utriique ex pardllelogrammist &1 x'erir rationale,ergo
€9* totum L n erit etiam vavionale.ergo ¢ lineat u evi
‘rationalis longitudine cimenfurabity linea v 4. Et qho-
‘niamy h ft mediale,parallebogyammum uerag xvasio-
:nale,ergo wa 2 A funtincommenfurabilia: ¢y linea yis-
erit longitudine mcommenfurabilis linee 2u:¢o fune
ambarasionales,ergo lines yu;ln [:fmt:r‘aziohaln po-
-tentia tantam commenfurabiles.ergo linea v eft refi-
dunm.dico praserea e[ refiduum quintum: fimiliter
enim probabimus parallelogrimii ex yx,x ueffe aqua-
le quadrato linee m;baceﬁ: quarte parti guadrati Is-
nex u.Er quonia quadratii linee w whoc eft, parallelo-
grammis x4 eftincomen(lirabile quadrato ¢ whoc ef,pa
rallelogramox, ergalineay x erit longitudine incom-
menfurabilislinedx u.ergo per 19 linea y ja plus poseft,
quam lineal wquadrato linea fihi longitudine incom-
-menfurabils: ¢ eft conuenienter iunéta lineaulongi
tudine commenfurabibisimea y acergolinea v effrefi-
dunm quintum. Ergo quadratum ¢o'c. '




EVCLIDIS ELEMENTOR.
Centefimumfecundum Theorema. .-

Quadratum linez cum mediali fu perficic facientis
totam mcdialcm,fccimdu,mratidn;ilcmapplic'aﬁ—

. . Lt of - N . R PN 2. T N
tum,facit alterum latus relidoumfextum, .

Sit linea cum mediali fuperficie faciés torum mediale « ¢,
rationalis ueroy Afecundum quam quadrasolives «

- aquale applicetur pardllelogrammum y « faciens alte-
vim latus 3. dico lineam: v L effe refiduum fextum.Sie
enim lines a £ linca conuenienter iuncta Bv,ergolinee
bk funtporentia incommenfurabiles,facienses com-
pofisam e quadratis ipfariim mediale,id acxo quod fit
-ex ipfis mediale: prasereaincommenfurabile compofitii
-ex guadratis ipfarsmei,guod fir exipfis. flans catera
ut inpracedentibus.evgo. tosum y X erit mediale(Juia
-eft equalecampofito ex-quadrasis lincari auné,quod
&t medwale: )ergo linea,yu erit rationalis longitudine
~ dncommenfurabilis linek:y a: fimiliser parallelogeam-
mum ¢ eric mediale.ergo ¢ linea L u erit rationalis
longitudine incommenfurabilis linex v #.Et quoniam
compofieam ex quadratis lincarum «v,8 % eft tncommie
furabile ei,quod fir bis ex annSergoillis aqualia v x,
LA erunt incomenfurabilia.ergo e line# vu,2u erits
longitydine incommenfurabiles: funt autem ambe ra-
tionales,ergo funt rasionales potentia tantum commen
furables. Ergolinea 2 erit refiduis:dico praterea cffe
vefiduum fexti. fiar cetera ut in fuperioribus. Es quo<
niam linee wv,C s funt potentiaincommenfurabiles,er-
go quadrata ipfarum funt incommenfurabilia,hoc fﬁ,
illis
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illis aqualia yt,xnergo ¢ & £ 9
lineay xlineaxu erit longi- » L v wp
eudine incommen|urabilss.fi-
cut in [aperioribus demon- |
ftrabatur parallelogrammo- 1
rumy 0, A effe medinm pro-
portionale va.ergo per 19.5i- " 1 1
neayuplus poterit,quam li- g : B
nea ul quadrato linee fibi longitudine incommenfi-
rabilis: ¢z neutra ex ipfis y u,t u eft longitudine commé
[urabilis linea rationali y A.ergo linea vt oft refidunm
fextum Ergo quadratam ¢oc. ‘
| Centefimumtertium Theorema.

Linea refiduo commenturabilis longicudine, cft &
ipfa refiduum ciufdem ordinis.

Sitxefidunm o B,cui fit linea commenfurabilis longitndine
y A dico lineam 5 XEfe ¢ ipfam refidunm ¢o° ordinis
einfdem,cuins ¢o* refiduum ~ +___¢ s
«p.Chenimlinea aCfitve- 7 & $
fiduil.fit linea ei conuenienter iunita ¢ vergo lines us,
B+ funs rationales potentia tantum commen/urabiles:
Ji1g; ficnt linea o g ad lineamy Ajitalinea g ad lined
A 2:ergo ficut unum ad unum,ita omnia ad omnia per
12.5.Erit ergofficut linea « B ad lineam v 4,ita tota li-
nea ws,ad totamlineam v L,¢5 linea B« ad lineam az.
ergo per 10 buius,linea a < erit commenfarabilis longi-
tudine linea v2,¢5* linea p+ linee 43:fed linea av est
vationalis,ergo ¢o lineayerit rationalis.fimilsser ¢

KK




EVCLIDIS ELEMENTOR.
linea alerit rationalis,quia ¢ ¢ ¢
linea g« cui ipfa eft commen ~ & 3
[farabilis eft etiam rationalis:[ed quoniam eft ficut linea
geadlineam asitalinean g adlined v¢,¢5 lines g+,
ws fUnt potentia tantum commenjkmbiles,ergo e li-
neaN Ly ﬁmt potentia tantum commenﬁ;rabiles.er—
golineay  eft refiduis. dico praerea effe refiduii einf-
dem ordinis cains ¢ linea « B. Cum enim fit ut modo
diximus ficut linea a s , adlineamygita linea g ad li-
‘meadg.ergo permutata proportione ficut we ad pita
y2ad ag:linea antem we poteft plus quam linea « ¢ant
quadrato linee fibi longitndine commenfurabilis,ant
quadrato line fibi longutndine incommenfurabilis.fs
quadratolines fib: longitudine commenfurabils, ergo. .
¢ lineay L poteft plus quamlinea a7 quadrato linea
Jibi longitudine commenfurabilis per 15.Et quidem fi li-
nea w < eft longitudine commenfurabilis linee propofire
vationali,cum linea «.« fit longizudine commenfurabilis
lineg v 2.ergo per12.etiam lineay erit Iongimdine o
menfurabilis propofita rationali.ergo atraquelinean ¢
y Aeritrefidusm primit.Quod fi linea & « eft longirndi
ne commen(urabilis linex propofita rationaliycis linea
B fitlongitudine commenfurabilis linee 2 2,ergo linea
42 erit etiam longisudine comenfirabilis propofite ra-
tionali: ¢ tunc ueraque linea'w g,y Aeris refiduum fe-
cundit. Quod fi newtra.ex lineis a«,8 ¢ exit longitudine
commenfurabils propofita rationali,neutra etid ex li-
neisyt,Ag erit propofice rationals langimdine commen
furabulis per 13,uel 14 buins:¢7 tunc urrague linea a g,

o iy
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y Aerit refiduum tertium. Quod fi linea w+ plus potef?

qudm linea g« quadrato linea fibi longitudine incom-
méfurabilis, fimiliter ¢ linea v 2 plus poterit quam li-
- mead ) quadrato linea fibi longitudine incommenfura-
bilis per 15:¢9 quidem fi kineaas erit longitudine com-
menfurabilis line rationaltyfimiliter ¢o linea v erie
cidem commenfurabilis. ¢ fic erit utraq; « B,y 4 refi-
dunm quartii:fi uero linea € erit commenfurabilis lon
gitudsne rasionali, fimiliter ¢ linea 42, ¢9° fic erit
utraquea B,y refidunm quintum . [t uero neutra ex
lineis ,6 « erit longitudine commenfurabilis rationa-
li.fimiliter neutra exlineis y &, A2 erit eidem commen-
[farabilis:¢o ficerit utraque a B,y A refiduum fextum.
Ergolinea y aerit refiduis einfdé ordinis cuins ¢ u £
Centefimumquartum Theorema.

Linea commenfurabilis refiduo mediali, eft & ipfa
refiduum mrediale-8z eiufdem ordinis,

Sitrefiduum mediale w6ycuifir *___# L
commenfurabilis longitudi- ¥ _____& 2
ne ¢* potentia, fiue potentia tantam linea y d.dicoy
effe refidunm mediale ¢o* einfdé ordinis Cum enim « g
St refiduum mediale fit ei conuenienter iunlta 8 . ergo
Lines as,¢ s funt mediales potentia tantum commenfu-
rabiles.Sit anté ficus « € ady ajita B« ad a3 fimilira-
tione qud in Pmcedé'ti ufifumus , linea u erit longitu-
dine ¢5° potentiafiue potentia tantum commenfurabi-
lislineay2,¢o linea g« linea n.ergoper 24 linea 43
erit medialis:¢g linea A% erit medsalis,quia eft comen-

KK 4
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: ﬁ;rdbzlix linee mediali ¢ e.ﬁ- « B ‘

—

militer lineg y2,a erunt po %~ & 2

tentia tantum commenfrabiles: quia habent eandem
proportionem inter [¢,quam Iines s,¢ \.que [unt inter
fe commenfurabiles potentia tantum.ergo lineay s est
refiduum mediale.dico preterea effe ciufdem ordinis cu
ins ¢ o €.Cum enim fit,ficut linea s ad lineam g ita
lineaygadlineam a:fed ficut linea we adlineam g+,
ita quadratum linea a« ad parallelogrammum ex
B per 1.6: ficut autemlinea vyt ad lineam & 3,5ta qua-
dratum linee vy ad parallelogrammum ex v 2, z.ergo
ficut quadrarumline asad parallelogrammis ex w1,
Bsita quadratum linea vz ad parallelogrammum ex
LA permutata exgo proportione ficut quadrasum li
nee as ad quadratum lineg y2,ita parallelogrammum
ex«s,pad pavallelogrammi ex ,2.Sed quadra-
‘tum linee a eft coméfurabile quadrato linex v (quia
- linea wveft commenfurabilislineey . )ergo €9 paralle
logrammum ex s, erit commenfurabile parallelo-
grammo ex v az.ergo fi parallelogrammii ex «s,8+
eftrationale,etiam parallelogrammi ex y3, 42 erit ra-
tionale: ¢y tanc utraque linea o B,y & erit refidui me-
diale primum.Si uero parallelogrammum ex s, erit
mediale,etiam parallelogrammﬁ' ex y L, erst media~
le per corollarium 2.4: es tunc utraque linea o 8,y Aerit
refiduum mediale fecundum.ergolineay & erit refidui
mediale eiufdem ordinis. Hoc theorema coceptii eft uni-
uep]aliter,ﬁue linea fit comméfurabilis longitudine ¢
potentia.fiue potentia tantum refiduo medial, effe ¢

ipfan
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ipfam refiduum mediale,¢o eiufdem ordinis.\dem di-

cendum de tribus proximis theorematibus.
Ccntcﬁmumquintum Theorema.

Linea commenfurabilis linez minori,eft & ipfa li-
nea minor.

* 1. . 4
St linea minor « B, cni ﬁt com- e« B 3

menfurabilis v o dico linea 4 Y T a
ydeffe lineam minovem:fiae ~ ’
enim eadem quc in precedentibus.quoniam linet as,
B funt potentia mcommenﬁcmbz’les,ergo ¢ lineay g,
A funt potentia incomméfurabiles per 22.6.¢9* 10 hu-
ins Rurfus per 22.6 ficut quadratum lines « s ad qua-
dratum lines Bita quadratum linee v ad quadrati
linew 23.coiuntta ergo proportione, ficut quadrata li-
nearum « v, B vad quadratam linea g ita quadratali

searynyy 3,42 aﬁuadmmmlinex AL permutata;
proportione ficut Gaadratalinearis w6« ad quadra-

ta linearum y3.A%ita quadratumlinee 8+ ad qua-
dratum linee £2.fed quadrasum linee ¢« eft commen-
furabile quadratolines a3 (quia linew go,a% fant ci-
menﬁraiilex. )ergo ¢5° compofiti ex quadratis linea-
THM &,8 s erit commenfiirabile compofite ex quadra-
tis linearum v, #2:[éd compoficis ex quadratis linearii
ws,Bseff rationale,ergo €7 compofitum ex quadratis.
linearum y 3,4 2 erit vationale. Rurfies ci fit ficur qua-
drasum line avad parallelogrammum ex as,psjita.
quadratum lineay adparallelogrammum ex y3,42.
(ficut diximus in proximo theoremare)permurata er~

KK i
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-go proportione ﬁcm quafq ANY N
t# linek wvad Zuadmm li- « A 2
neeylita parallelogrimum l '

ex as,8 s ad parallelogramis ex y L, ¢.fed quadratis li-
nekar cﬁcﬁmenﬁ;mﬁe quadraro linec y2,quia linee .
w s,y fant comenfurabiles, ergo ¢o parallelogyamii ex
ws,C s erit commenfurabile parallelogrammo exy 3,0,
Jedparallelogrammii ex «s,8 v ¢ft mediale,ergo ¢ pa-
rallelogrammum ex y 3,43 erit mediale. ergo linea yy,
A erunt potentia incommenfurabiles facientes compo
Sirum ex quadratisipfarum rationale, parallelogrimis
uero ex ipfis mediale.Ergo lineay Aerit linea minor.

Centefimumfextum Theorema.’

Linea commenf{urabilis linex cum rationali {fuper-
ficie facienti totam medialem,eft & l;ffa lineacit
rationali fuperficie faciens totam medialem.

Sit linea cum rationali fuperficie faciens totam medialens
-8, caifit omméfurabiis li- ¢ 4
nea yd.dico lined yaeffe it & 3
rationali fuperficie facientétotam medialem. Sitlinee
« B linea conuenienter iunc¥a s, ergo linex av,B.funt
potentia incommenfurabiles facientes compofitum ex
quadratis ipfarum mediale,parallelogrammis uero_ ex
ipfis rationale: fiant omnia qua in precedétibus.Simi-
bLiter quoque demonftrabimus ficut linea s ad lineam
¢ italineamy adlineam ag: ¢o compofitii ex qua-
dratis inearum a«,8+ effe commenfurabile compofito
ex quadratis linearnmy L, ay:id uero quod firex as,Cs

ot




LIBER X. 128
effe fimilizer commenfurabile ei,quodfitex y3,42. qua-
re ¢ fimiliter linee v, A% erunt potentia incommenys
rabiles facientes ea qualinee a«, 8« Ergo linea y aerie
etiam linea cié rationali fuperficie faciens totd medialé,

Centeﬁmumfcptimum Theorema.

Linea commenfurabilis linez cum mediali fuper-
ficie facienti totam medialem, commenfura,Eilis
eft & ipfa cum mediali fuperficie faciens totam
medialem. | .

Sit linea cum mediali fuperficie faciés totam medialé « g,
cui fit commenfurabilis y a. dico lineam v 4 effé etiam li
neam cum mediali fuperficie facientem totam medialé.
Sit enintlinexa € hinea coueni¢ ¢ ¢ L
ter iuncla g, ¢9* fant catera, 2 % 3
utin fuperioribus. ergo linea w8« fant potétia inco
menfuxabiles facientes compofitum ex quadratis ipfa-
rum mediale,id uero quod fir ex ipfisetia mediale : ¢

| compofitum ex quadratis incommenfurabile ei, quod
| firexipfis. Sunt auté,ut antea demonfiratum eft linee
| «s,C commenfurabiles lineis 3,4 3,¢9* compofitum ex
quadratisipforum « «,¢ « commenfurabile compofito ex
‘ quadratis linearum v,/ L:d uero quodfit ex s, € ci-
‘ menfurabile ei,quod fir ex y LA ergo ¢ linex y 2,42,
fant poremtia incommenfurabiles facientes caters om-
nia qualines w,¢ v.Ergolinea y & eft cum mediali fu~

perficie faciens totam medialem. :

. . Centefimumo&auum Theorema. |

Sidefuperficic rationali decrahatur fuperficies me-

A ———
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dialis,linea quz reliquam fuPcrﬁciem poteft, eft
alterutra ex duabus irrationalibus,aut reiduum
aut linea minor. - -
De faperficie rationali 8y de- . I xoe
trabatur fuperficies media- ¢, '
lis g a.dicolineam que re- |
liguam fuperficié’ vy poreft, |
effe alterutram ex duabus |
irrationalibus,aut refidiis | :
aut lined minorem.Sit enim « & >y ol
linearationalis {n,fecundum quam aqualis fuperficiei
8 yapplicetur [uperficies reCtangula parallelogramma
n0:fuperficies wero € A aqualss applicetur [uperficies pa
rallelogrammox x.religuumergo parallelogrammii «y
eft equale religno parallelogrammo n9.Cum igitur ¢y
Jis vationale, ipfum nero ¢ 4 fir medrale ,ergo ¢ %0
erit rationale:ipfum uerowx mediale.crfo o linea 8
erit yationalis longitudine commenfurabilss ipfi ¢ per
21: linea uero g x erit rationals longitudine incommen
furabilis eidem linet Laper 23. ergolinea? b erit longi-
endine incommenfurabilislinee ) x per 13.ergolinea 29
Infunt rationales potentia tantum commenfarabiles:
ergolinea x4 erit refiduit , ipfi uero conuenienter iun-
Ealinear Llinea autem 29 plus poteft,quam linea 3 x,
ant quadrato linelongitudine fibi commenfurabils,
ant quadrato linea fibi longitudine incomméfurabilis.
PofSit prius quadrato linea fibi longitudine commen(s
rabilis,cum fir tora 2 8 longitudine commenfurabilis li-
aca rarionali v.ergo linea x v eft refiduum primum.

ergo
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ergo per ot lineapotens parallelogrammum a4, hoc eft
«yeftrefiduii. Quod filinea s plus pofsit qua linea L
quadrato linea fibi longitudine incomméfurabilis, cum
linea?  fir commenfurabilis longitudine lines rationa-
lin,ergo lineax o eritrefidunm quartum. Ergo per 94
linea potens [uperficiem a8 ,hoc eft y s eft linea minor.

Centefimumnonum Theorema.

Side fuperficie mediali detrahatur fuperficies ra-
tionafi’s,aliaz duz irrationales fiunt, auc refiduum
mediale primum,aut cum rationali {upetficie fa
ciens totam medialem.

De fuperficie mediali 8y desrabatur rationalis fuperficies
B #, dico lined que poteft L = g
fupetficiem reliquasy effe s t
alterutram duarumirra- |
wonaliic , yel refiduis me- |
diale primum, uel cum ra k
tionali fuperficie facicrem
tord medialem.Sit ratio- *
nalis linea( w,fecundis quam applicentur fuperficies,ue
in proximo diltum eft: erit fimiliter linea Q0 vationalis
o longimdine incommenﬁtrabih? linee 2u:linea aero
Zx erit rationalis longitudine commenfurabilis eidem
Qo linew 0, x rationales erunt porentia tantum co
menfurabiles.ergo linea n o evit refiduum:slli uero con-
uenienter iunlta lineaix.Linea antem 24 plus poteft
quamlineay x,uel quadrato lines fibi longisudine com
menfurabilis,nel quadrato linea fivi longimdii_re inci-

: ‘ LL
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menfurabilis.Et quidem f¢ . L x o,
linealo plus poteft quam g ¢
lineatx quadraro lineafi |
bi longitudine commenfu |
rabilis,cii linea couenien- |
ter iuncta L fir longisudi
ne commenfurabilis linee * A *
rationalilw,ergo lineax g erit refidunm [ecidum:qua-
re linea quefaperficiemn0,hoc eft« y potefl,eft refiduii
‘mediale primii per 92.Quod f; linea 20 plus poteft qna
lineagx quadraro lines [ibi longitudine incommen/u-
rabilis, cum linea conuenienter iunéla fir longimdz’ne
- comméfurabilis linet rationali Lu,ergolineax dericre- -
Jidunm quintum: quare linea qua fuperficié  6,hoceft,
«yporefteft cum rationali fuperficie faciens totam me-
dialem per o5. |
Centefimumdecimum Theorema.

Side fuperficie mediali detrahatur fuperficies me-
dialis,quz fit incomenfurabilis toti,reliqua duz
fiunt irrationales,aut refiduum mediale fecun-
dum,aut cum mediali fuperficie faciens totam
medialem. ' |

Sicut in pracedentibus deferiptionibus,hic quoque detra-
batur defaperficie mediali 8y [aperficies medsalis g 4:
quac afit incommenfurabilis tot: g y.dico lineam que
poteft [uperficiem vy effé alterutram duari irraviona-
linm,uel refidunm mediale fecundia,uel cum medialifu
perficie favientem totam medialem.Cnm enim utraque

) Juperficies
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[aperficies Cy,C A fir medialis, L % 9
ergo usraque linea 20,0 est
rationalis,¢g* rationali g x lo-
gitudine incommenfurabilis.
Eft ant? fuperficies 8 y,hoc eft
n 8 incomméfurabilis ipfi 8 4, |
hoceft x.ergo line 10,2 fzit . & ¥ o7 >
incommen(urabiles:ergo funt rationales potentia tan-
tum commenfurabiles. ergo linea x 8 erit refidunm:ipfi
#ero conuenienter iuntta,d n.linea autem 3 0 plus poteft
qa&m lineag x,uel quadrato lines fibi longitudine com
menfurabilis,uel lines fibs longitudine incommenfura-
bilis. Bt quidé fi linea( o plus poreft, quam 2t x quadraro
lines fibe longitudine commenfurabilis. cam neutra ex
20,2 fit longutudine commenfurabils ipfi rationali Ln,
ergo linea x 6 erst refidunm tertium.ergo per 93.linea
que poteft f;ﬂerﬁciem Ad,hoceft «yerit refiduum me-
diale ecundu. Quidfilineal o plus poteft quam linea
tx quadrato linez fibi longitudine incommenfurabilis,
cum neutra ex 20,x fit longimdine commenfurabilis
ipfi rationalsgw,ergo linea x ¢ erit refiduum fextis. Er-
go per 96 linea qua fuperficiem n 0,hoc eft vy porefh,erie

cum mediali [uperficie faciens totam medialem.

Centefimumundecimum Theorema.

Linea qua refiduum dicitur,noneft eadem cumea
quz dicitur binomium.

Sit.refidunm e ¢, dico « g non effé idem cum binomio.Nam
- fieffepotefteft.Sitg; linearationalis & vy fechdum quam
| LL j
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aquale quadrato linee e p |
applicetur parallelogram-
mum rectangulic v« faciens v ¢
alteris latus-a«. cum linea |
w 6 fit refiduum, ergo linea
A erit vefidnum primi per
97.Sit ipfi couementer iun- ?
¢tav g ergolinea A2, funt rationales potentia tantis
comméfurabiles,¢o linea a2 plus poteft quam linear
quadrato linea fibi longitudine comenfurabilis:¢s a3,
eft longitudine cimenfurabilis rationaliy 2 Rurfus per
pofitionem lineaw & eft binomium,ergo linea A« eft bi-
nomium primum per 60.Dinidatur in fua nomina in
puntto w:fitg; maius nomé Ansergolines an,ns funtra
tionales potentia tantum commé[urabiles, ¢ linea an
plus poteft quam lineans quadraro lines fibi longitu-
dine commenﬁ;rabilx,mdemé; linea a neft longitudine
commen(urabilis rationali y a Ergo per 12 lineg #v,42
 funt longitadine commenfurabiles:ergo ¢ veliqua li-
nea erit longitudine commenfurabilis toti a7 per16,.
“ant per corollarium eiufdem.Cum igitur linea &3 fir cé
menfurabilis lines {nfit antem linea ag rationalis,ra-
tionalis quoque erit tn. Cum autem linea 42 fit longitu
dine commenfurabilis linea tu: fit autem linea allon-
gimdine incommenfurabilis linee « Lergo per 14 linee
2,2« fant longitudine incommenfurabiles.Sunt autem
ambarationales,ergo lines 33+ funt rationales poten
tia tantum comméfurabiles. ergo linea wxerit vefidus:
Jedeftrationalis ut modo conclufum eft : hoc antem cft
impofSibile

A
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impofSibile,eandé fcilicet lineam efJé rationalem ¢ ir-
yationalem,ergo vefidunmni erit idem quod binomii,
" Lincaqua refidui dicitur, ¢o* catere quing; eam con-
[equentes irrationales, neque linex mediali neque fibi
ip[z inter [¢ funt eadem.Nam quadraii linea medsalis
[ecundum rationalem applicasam,facit alterum latus
rationalem lineam longisudine incomméfurabilem ei,
Jecundum quam applicarur per 23. quadrarii sero re-
Jidui [ecundum rationalem applicatum,facit alrerii la-
tusrefidunmprimumper 97. quadratam uero refidu
medialis primi fecundum rationalem applicatum,facis
alterum lasus refiduum fechdum per 98. quadratum
wero refidui medialis fecunds, facit alterum latus refs-
duum tertium per 99. quadratum uerd linee minoris,
facit alteram latus refduum quartum per 100. qua-
dratum uero lines cum rationali wperficie facientis to-
sammedialem, faci alterum latws refiduum quintum
per ot 7u43r4tum wuero linee cum medial ﬁ;fmﬁa’e
facientis totam medialem fecundum rationalem appli-
catum facit alterum latus refiduum fextum per 1oz,
Cum igitur difta latera qua funt latitudines cuinfque
parallelogrammi anichique quadraro equalis ¢r e~
cundum rationalem applicass differas , ¢ éprzmo la-
fere ¢7° ipfa inter [¢,(nam a primo differunt,quoniam
¢ft rationalss linea:inter f¢ uevo differdit,quoniam funs:
refidua non eiufdem ordinis) conftat ipfas quoq; lineas:
irrationalesinter [¢ differentes effe.Et quoniam. démon:
Srratum eft vefiduum non effé idem quod binomii: qua-
drata autem refidui ¢ quinque linearum irrationar-
LL ij
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lium illud confequentium fecundum rationalem appli-
cata, faciunt alteralateraex refiduis einfdem ordinis,
cHins ﬁmt ¢o refidua,qnorii qtmdmta applicantur ra
tionals: fimiliter ¢o* quadrata binomij ¢ quingue li-
nearam irrationalium illud conquuentium‘ ﬁamdum
‘rationalem applicata,faciit altera latera ex binomijs
eiufdem ordinis,cains funt ¢ binomia,quoré quadra-
ta applicantur rationali. ergo linee irrationales que
confequnntur binominm, o que confequittur refiduis,
Jane inter [e dsfferentes. Quare difte linea omnes irra
. tionales [unt numero 13.

1. Medialis. 10. Refiduit mediale,
2, Binomium. Jfecundum,. |
3. Bimedialeprimam. - n. Minor.

4. Bimediale fecundum. 12. Faciens com ra -
§. Maior. ~ tional: fuperficie.
6. Potens rationale ¢o* mediale  totam medialem.:
7. Potens duo medialia. 13. Faciens cum me-
8. Refidnum. diali [uperficie to
9. Refiduum mediale primum. . . tam medialem.

Centefimumduodecimum Theorema.

Quadratum,lineg rationaljs fecundum binomium
applicatum facic alterum lagus refidud, cuius no-
mina funt commeéfurabilia binomijnominibus,
& in cadem proportione:pratereaid quod fit re-
fidud, eunde ors'incm retinct quern binomium.

Sit linea rarionalis w,binominm g y,cuins mains nomen fit

y4:¢o* quadrato linea o fit #quale parallelogrammum
o ex
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ex 8 v,82.dico lineam <3 effe refiduii,cuins nomina funt
commenfurabilia nominibus ipfins binomij gy, que no
mina funty A,A6:¢5 in eadem proportione praterea li
neas eundé ordinem ¢o loci tenet inter refidua, qué

binomium ¢yretinetinterbi- ~ .
nomia.Sitrurfus quadrato li 5 o s
nee o equaleparallelogram- . ¢,

mum ex € an.Cum igitur pa- -
rallelogrammum ex ¢y, <2 fir
aquale parallelogrimo ex ¢ Aw,cum utrung;fit aqua- -
le quadrato lines «, eftigitur ficut linea v g adlineam
¢ ajitalineanadlineam o per 14.6. fed ¢ ¢ft maior
qgHuam B A,ergo ¢o° u erit masor quam Q.Sit linea <9 2=
qualislinea w.cftergo ficut vy g ad y ajita s vadpery.
s.ergo difiuncta proportione per v7.5.ficut v o ad g 4,
ita o) ad s fiar ficnr 03ad 2e,itatx adx,(quod qué-
icemus ad finem demonflrationis. )er-
Lo per 2.5 ficutlinealxad lineam «x,ita tota linea o x
adrotizr.Sedficurinad njitacfty nad 4 g: (quia Lx
“eftadonficut 0 2ad Ls,¢0 02 ad et fieney nad 4 g.)
ergo ficut linea 8 x ad g n,ita y A ad 4 8.f¢d quadratum.
lineayaeft commenfurabile quadraro linea a g,ergo
¢o* quadratum lines § x Zhadrato linea s x erit commé
[urabile per 22.6 ¢3' 10 huins.Sederes linee 9 %, x,1x-
Sfant proportionales in continua proportione: (ut modo
dittam eft. )ergo per fecandum corollarium 20. 6 qua-
dratum linez o w erit ad quadratii lines Qx, ficut linea
¢xad lineam « x.ergo linea d x erit longitudine commen
Jarabilis linea s x: quare per16 lineads erit langitudi-g.




EVCLIDIS ELEMENTOR.

necomméfurabilislineeux. Bt

" PN
—1

quoniamquadratiilinea weft 3 o .
&quale parallelogramoex 4+, e
(PN quddrdmm linet weft . t =¥

rationale,ergo ¢ parallelo- —

grammii ex 45, A erit vationale. ergo per 21linea 4<
erit rationalis ¢ longitudine cimenfarabilis lines ¢ a:
qaare ¢o lineax, qua cftipfi o« longitudine commeéfi
rabilis, erit etiam rationalss ¢o longitudine comméfs-
rabilts ipfi & 2.Cum igitur fit ficus linea v 4 ad 4 ¢ ita
Axadsy:(quiafupra ditum eft ficuty & ad 4 8,ita 02
_adZ t,(’j"ﬁmtﬂ ¢ 461{ ,itad x,dds x,)lmex ueroy M B
Jine: potentiatantum commen/i;raéile:,erfo oo lines
A%, X EYHRE pOLEntia tanttm commenﬁra iles.Et cum
fitficntyaadagitagzads x,erg0 coMerf@ proportio-
neficut A€ ad y djita sx ad {n:¢y permutata propor-
tione ficut A g adunjitay # adix:fed linee AR, x funt
longitudine commenfurabiles, (ur modo probatum eft)
ergo ¢ lineay a3 x funt longitudine comméfarabiles :
fedlinea y a,eft rationalis,ergo ¢ linealxerit etiam -
rationalis:ergo linee 3 x,ax funtvationales potétia tan-
tam commefurabiles. ergolineal« erit refidunm, cuins
nomina funt commenfurabilia nominibus binomij ¢o*
in eadem proportione.dico prasereaillud refidunm effe
einfdem ordinis cuins ¢o* binomiii Nam linea v & plus
poteft.quam linea g 4 aut quadraro linea fibi longuts-
dine commenfurabilis,aut line incommenfurabilis:¢s*
quidem filinea y & plus poteft,quam g a qaadraro li-
nea fibi longitudine comméfurabilis, fimiliser ¢ linea
Ix
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2 x plus poterit quam linea «x quadrato line fibi com-
menfurabilis longitudine per 15.Et quidé fi linea v # eSt
longitudme commi'ﬁ;raéilt; line rationals, cum modo
probatam fit lineus y 8,2 x effe longitudine commenfi-

~rabiles,ergo per 12 etiam linea g x erit longitudine com
g ong

menfurabilss linee rationali : tunc igitur linea gy erie
binomium primum,fimiliter ¢5* linea 3« erit refidunm
primid.Quod filinea  a fuerit longitudine commenfi-
rabilis line rationals,fimiliter ¢o* linea «x erit eid? ci-
menfirabilis:tunc ergo linea g erit binomium fecun-
dum, o linea Qs refidaum fecundum. Quod fineutra
ex yAA B fuerit rationali commenfurabilis , fimiliter
neutra ex Ix,ux eriteidem commenﬁ;rabilu, tunc erit
linea gy binomium rertium, ¢o linea L« refidunum ter-
tinm. Quod fi lineay aplus poreft quam linea & 4 qua-~
drato line fibi longitndine incommenfurabilis, fimi-

- dwex &3 lineq 3x plus poterit quam «x quadrato li-
ine

nee fibr longitudine incommenfurabilis per 15.Et qui-
dem fi linea y & fuerit longirudine commenfurabilis li-
ne« rationali,etiam linea Q x erit eidem commqnﬁrd—
bilis,tunc erit linea 8y binomium quartum,¢o linea
2 refiduum quartum. Quod filinea g A fuerit ratio-
nali commenfurabils,fimiliter ¢o* linea «x erit eidem
commenfurabilis,tunclinea g yerit binomium quinti:
¢ linea g refiduis quintis.Quod fineutra ex ya,84
erit rationali commenfirabilss, fimiliter neuytra ex 2,
s xerit eidem commenfurabilis,tunc linea gy erit bino-

-mium [extum,cg linea s refiduum [extum.Ergo linea

L erit refiduum,cuins nomina,nempe L x5 x fnt com-
' MM
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menfurabilia nominibus binomsj ¢ y,nominibus inqud
y Ao B:C5 funt in eadem proportione, ¢o* habent eun-
dem ordinem ¢ locwm eer refidua quem binomium
inter binomia. Nunc illud dicamus quomodo fiat ficur
linea 42 adlineam v itali- 4 & »

nea ¢x ad lineam o x.linea ' -
. . o6 2 X € .o
y A eft maior linea g A.ergo ———— X
€7 linead g erit maior linea 3« Detrabatur de linea 8 2
aqualislineat .quafieg aper3..Ee veliquafit i n.ergo
linea 0 & erit minor quam linea 0 3, quia 4 2 eft equalis. Ii
neis dMA 2 fiatficut 0a,ad 0 Litals ad x per 12.6:ex0
per conuerfam proportionem ficut 2 ad ¥ ajita Txad
“2vErgoper euerfam proportionem ficut lineas2ad a3,
hoc eft ad es aqualem (v italineayx adsx.

Centefimum decimumtertium Theorema. |

Quadratum line rationalis fecundum refiduum

| applicatum,facic alterum latus binomium,cuius
nomina funt commenfurabilia nominibus refi-
‘dui & in eadem proportione:pratereaid quod fic
binomium eft eiufd¢ ordinis,cuius & refiduum.

Sit linea rationalis «,refiduis ne- -

108 AT quadratelineexfit 5

. aquale id quod fit ex 8 ayx 8: .

- itaque quadratum lineg ra-
tionalis wfecundss ¢ A refiduis 2 '

applicatum.facit alterum latws x v.dico lineam b -¢ffe

binomum cuins nomina funt commenfurabilia nomi-

wibus ipfius g ¢ in cadem proportione: ¢ lined x

off

> >
P e
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effé einfdem ordinis binominm,cuius ¢5 ¢ Aeftrefidui.
Sit linea ¢ alinea couenicier iunlla av, ergo linee ¢y,
Ay fant rationales potentia tantum commenfurabiles.
€5 quadratolinea « 2quale fit parallelogrammaum ex
Byxifed quadratum linea « eff rationale, ergo ¢o pa-
rallelogrammum ex g yneft etiam rationale: ergo ¢
Linea werit rationalis longitudine commenfurabilis li-
nex Cy.Cum igitur pamﬁelogrammum ex By, fit -
quale ei quod fit ex & axdsergo ficur ¢y ad Caita 10
ad w:fed ¢ yeftmaior quam g a.ergo ¢ lineax o erit
maior quamn.Sit linee x 2qualis lineax ergo lineaxs
eritrationalis longitudine comméfurabilis linea £ + fi-
cut ¢ linean: ¢ cum fit ficut £y ad ¢ ajita x 0 ad x+.
ener[a ergo proportione ficut Cy ad A y,itax 8 ad o fiar
ficut v ads,italinea Q0 ad 2, 7uod~g_uém4dmodu‘m-

Sat dicemus adfiné demonfirationis. Jergo erit reliqua
x2ad religuam 20, ficut sotax ¢ adtotd ¢+ per 19.5hoc
eft ficut Cy 4@F IyRAtines £ v,y A funt potentia tantic
commenfurabiles,ergo ¢g linex x3,20 erunt potentia
tantum commc%raﬁle:.Et quoniam eft ficur x4 ad s,
itaxads,fed ¢y fient n 0 ad b ita 8 2adg,ergo ficut
x2ad0,itag b adis:quare ficut prima ad tertiam,ita
quadratium prime ad quadratum [ecunde.ergo ficut
xadys,ita quadratum lines 13 ad quadratum linee
28:fed hac quadrata funt comméfurabilia,quia linea
12,08 fant potentid'commmﬁ(rabiler. ergo linee x 2,2+
fant longitudine commenfurabiles. Quare per fecundd
partem16.linec x o5 funt longitudine commenfurabi-
les:quare per eandem 16.¢5° linea & funt longitu-
~_ MM jj
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diné commenfurabiles:fed i~

neaxseft rationalis ¢z longi g -, , .
tudine commenfurabilis linee = -

¢y.ergo ¢ linea x erit ya- = .
tionalss ¢ longimdine com- ? .
menfurabilis cidem ¢y.Et quonia ef ficut linea £y ad
ydsita x{ ad 0, permutata ergo proportione ficut By
adngita y A ad 0:fed linea gy eft longitudine commé
furabilis linee xt.ergo ¢ lineay s erit longitudine cd
méfurabilis linee 20:fedlineay eftrationalis,ergo ¢5*
lincalverit rationalss: fed ¢o linea g v,y 4 funt poten-—
tia tantum commenfurabiles:ergo ¢ line x 2,20 funs
vationales potentia tantum commenfur abiles.Ergo li-
nea x § erit binomium, cuins nomina fant comme[ura-
bilia nominibus refidui,¢s in eadem proporione.dico
prasercaillud binomium effe eiufdem ordinis cuins, ¢
refidunm ¢ A.Nam fi 8y plus poteft quam ya jﬂddfd-‘
to lines fibi longitudine commenfurabilis,eialinea x3
poteris plus quam 20 quadraro linea fibi longitudine c3
menfurabilis per 15.Quod fi linea ¢y fuerit longitudine
-commenfuravilis lineg rationali,etiam lineax erit ei-
demrationalscomméfurabilis longitudine per 12:quia
linex By;n2 funt longitudine commenfurabiles:¢s fic
eritlinead & refiduum primum , ¢o* linea x 8 fimiliter
binominm primum.Quod fiy # fuerit longizudine com
menfurabilis rationali,etiam linea 30 eriz eidem longi-
tudine commenfurabilis:¢y ficerit lines g 4 refidunm
 fecundum, ¢o* lineax o binomuid fecundis. Quod fi neu-
-graex By,y 4 fuerit rationali »tommenﬁ;rabjbk-lozgi-
| tudine
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tadine,néutra etiam ex x 3,2 8 erit eidem commenfura- "

bilu:¢o ficerit linea g arefiduum tertinm,¢o linea x o
binomium tertium.Si uero linea Sy plus poreft quam li
neaya quadrato linex fililongitadine incomméfura-

S

bilis,etiam linea x { poters plus quam linea 20 quadra__

2o linea fibi longitudine incimenfurabilis per 15.E 7/1'/-
dem filinea gy fuerit longitudine commenfurabilis ra-
tionali, etiamx ¢ erit eidem c‘omm%mbilu.longimdi—k
ne:(y tunclinea 4 eritrefiduum quartiv, ¢ linea x 8
binomiam quarti. Quod iy & fuerit rationali commé
Jurabilis longitudine,etiam 24 erit eidem commenfura-
bilis longitudine:¢o tunc erit linea & A refidunm quin-
tum, g lineax 8 binomid quintum.Quod fi neutra ex
B>y Afuerit longitadine commé[urabilss rationali,fi-
militer neutra ex x 2,2 4.¢vis sidem comenfurabilis lon-
gitudine: ¢ ficlinea B a-erit refidui fextum, ¢ linea
x4 binomium [extum.Ergo x4 erit binomium, cuius no=
minax {,0 8 Jant commtfurabilia refidui ¢ 2 nominibus
B ysy 4,05 is eadem proportione: &5 lineq x ¢ retinet
inter binomia enndem ordinem quem ¢ A inter vefidua.
Nunc dicamus quomodo fiar ficut linea x4 ad lineam
bsitalineasadli- , .. I N
neats. Lineg nbad —————— ¢ ‘
darur in continunm ¢z direChum linea aqualis ipfi 0.
¢o fit toralineax n: ¢o* per 10.6 dinidatur linea o+ fi-
cut totalinea x A dinifa eftin puntlo o:fit4; linea o« di-
wifain puntto . Erit ficut x4 ad 4aboceft ad os,ita?
ad legoic.
. Centcﬁmumdccimumquartum Theorema.
D MM i




EVCLIDIS ELEMENTOR.

Si parallelogrammum contineatur ex refiduo & bi
nomio, cuius nomina fint commenfurabilia no-
minibus refidui & in eadem proportione, linca
quz illam fuperficiem poteft,eft rationalis. ‘

-~

Contineatur parallelogrammumex o T
refiduo « B &5 binomio yaeuins , T
binomif mains nomé fitys,minus ' .
uerosa:¢o fint commenfurabslia T,
nominibus refiduin Bguefintag, "t

F

L 8,¢5" in eadem proportione. firg;
potensillud parallelogrammum linea,n.dico lineam il-
lam weffé rationalem. Proponatnr rationalis 8, cuins
quadrato equale [ecundum lineam v a applicetur pa-
rallelogrammum faciens alterum latus xa.ergo linea
xAeft refduum per v2:cuins momina fint xuun qua
Jantcommenfurabilia binomij nominibus y vx 0,05° in
eadem proportione per 12.Sed per pefitionem linea y+,
t4 fint commenfurabiles lineis « 2,0 8, ¢ funt ineadé
proportioneeritergo ficaralad Byitd xu ad uA.ergo.
permutata proportione ficut al adnp,rag Bad ui.er-
o reliqua « 8 adreliquam xaevit ficur «l adx u,
fedlinea « eft commenfurabilis lines x u,quia niraque
ex « 2x neft comenfurabilis linea yvergo ¢o linea « g
erit commenfurabilis linea y n.¢ft autem ficut linea «
ad lineam x nita parallelogrammum ex y & ju ¢ adpa
rallelogrammum ex y #,3 n per 1.6.ergo parallelogram
mumex y e ¢ eft comméfurabile parallelogrammo ex
yAxA:fed Pdral]elogmmmum ex ya, xn eff xqudle

quadrato linea 6,ergo parallelogrammii ex y A & est
. commen-
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commenfurabile guadrato linee 4:(¢d parallelogram-
mum exy M B off equale quadrato linea 3,700 qlbd-
dratum line berit commenfurabile quadrato lineen.
fed quadratam line o eft rationale, ergo ¢o quadrasii
linee uerit rationale.ergo ¢o linean erit rationalis: ¢y
poreft parallelogrammum ex « g,y 4. Ergo fi parallelo-
- grammum contineatur ¢ c.
Corollarium.

Ex hoc manifeftii eft, poffé rationale parallelogrammum

contineri ex lineis irrationalibus. - :

' Centefimumdecimumquintum Theorema..

Ex linea. mediali nafcuntur linezirrationales innu
merabiles,quard nullaulliante dicturii eadé fic.

Sit linea medialis « v.dicaex i~
- nea ayinnumerabiles gigni
sexationales, quaris nullaul .
li ex antedilts irrationali-
. &
bus eadzfit. Ducatur fuper - A
extremitate linea ay perpendicularis « ¢,que fit ratio-
nalis:¢g cipleatnr parallelogrammii ¢ y,ergo illud pa-
rallelogramii g eritirrationale per ea qua dita funt
in fine demdftrationis 38:linea ergo que illud poreft erit
Sfimilizer irrationalis. Sit anté sllalineay a,qu2 nulli exc
ante dictis irrationalibus erit cadé:quia quadratii -
s y oA [ecundii lined rationalé puta u ¢ applicath, facit
alteramlatus linea medialem nempe o« v : nullis uero.
ex antedictis quadratam [ecandum rationalem appli-
catum, facit alterum latus lineam-medialem. Rarfus:

.
[




compleatnr parallelogram- o 5 - g
mum « Aerit fimiliter illud | '
parallelogrammum «airra |
tionale, ¢g* lines qua illud
poteft etid irvationalis,que g - :
Sit a3: hac fimiliter nulli ex antedittis irrationalibus
eadem effe poteft. Nullius enim ex antedictis irrationa-
libus quadratum fecundum rationalem applicatum fa
cit alterum latus linedy 2. Ergoex linea mediali ¢ge.

Centefimumdecimumf{extum Theorema.

EVCLIDIS ELEMENTOR.

‘ .

Propofitum nobis efto,demonftrare in figuris qua-
dratis diametrum effe longitudine incommen-.
furabilem ipfi lateri. I

Sit quadratum,e ¢y dcuins diameter ey, Xe o202
jico lineam w y effe longitadine incom= " -« = .
menfurabilem linez « . fi enim pofsit * B
fieri,fit comméfurabilss : dico tancillud
confequi eundem numernm effe parem
&5 imparem. Manifeftum eft quadra-
tum linee wyeffe duplum ad quadrari &,
lineaw g per 47.1.Et quoniam linea oy eft longitudine
commen(urabilis linez o g per hypothefin, etfo habe-
bunt proportionem inter [¢,quam numerus ad numeri
per's buwus Habeat linea wy adlined « 8 proportioné,
quam numerus « ad numerum :fintq; illi numer: mi
nimi omnium habentium eandem proportioné : niigi-
tur numerus o2 erit unitas.Nam fi « effet unitas, cum

habeat proportionem adw.ficut linea « y ad lineam « 8,
maior

-t —— . — .
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maior autem [it ay qudm « B:maior ergo 2 unitas
quam numerss v, quod eft impofSibile. ergo « non eft
unitas,eftergo numerus.Et quoniam eft ficut quadratis

- lineg wy adquadratum lines « C,ita quadratus nume-

rus produtus ex vz ad quadratum numerum prody-

Famexn:nam mrobzg‘ue eft proqutio [worum lateram
duplicata per corollarium 20.6.¢5* 1. 8:proportio au-
tem lines o y ad lineam o 8 duplicaa,eft equalis pro-
portioni nameris3ad numerum u duplicata,quia eft
Jicutay ad e 8,ita numeruss ad numerumw:quadra-
tum uero linee wy eft duplum ad quadratic linee « £,
ergo ¢o* quadratus produtus ex namero « ¢ erit du-
plus adnumerum quadratam produtum ex .ergo nu
merus quadratus ex 2 estpar:quare ¢ ipfes erit
etiam par:nam fis effet impar, etid quadratus ex ipfo
effetimpar per 23.9,aut per 29.9.Secetnr «3 xguali-
ter e bifuriamubi et 0 : quoniam numeri <3 ,u funt
minimi fuz proportionis , [unt inter [¢ primi per 24.7:
€ eSkag par, ergonumerusw estimpar. Nam fiv e[Jét
Par,binariu.r numeraret utrund; s u: (nam omnis ns
merus par habet partem dimidiam per definitionem)
Jfed illi numeri g, x funt inter [¢ primizest ergo impofSi-
bile eos binario aut alio numero 7u&m unitate nume-
rari.ergo numerss w eft smpar Et quoniam numerus «
estduplus ad «s, ergo numerws quadratus ex « est
-quadruplus adnumerum quadratumex 9. Eft autem
-numerws quadratus ex « duplus ad numerum qua-
dratum ex v,ergo numerus quadratus ex v, e5t duplus
adnumeram quadratum ex < 4. ergo numerus qua=

‘ ’ NN
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EVCLIDIS ELEMENTOR.

dratus ex w eft par,ergo ¢5per ea qua modo dita funt,
ipfe numerusueft par:fed probacum eft eum effe impa-
rem,quod eft impofSibile,non igitur linea « y erit longi-
tudine commenfurabilis linee « g. ergo erit longirudi-
ne incommenfurabilis.
Alster, ,
Alia ratione demonfiremus diametram eff¢ longitudine
incomméfurabilem ipfi laters:fi negetur, fit diameter «,
latus uero fit Bfideq; vurfus ficut & 5 voes@ener
ad g,ita numerus ! ad numerum ” """
N, ¢ fint minimi (& propartionie: | \_
"ergq funtinter ¢ primi . dico primi)
numerum s non ¢ffe unitatem: nam N\ p
[fpofSibile eft.fir unitas. Bt quoniam
¢ft quadratum linee « ad quadra- -
tumlines B, ficut quadratus wumerns ex «g ad qua-
dratum numeram ex w (ut difumeeftin pracedéti de-
monftratione. ) fed quadratam lines « eft duplum ad
guadratum linee BS£YZ0- niumerus quadratus ex v ad
sumerum quadraium ex, eft duplus:ed per te nume-
rus v eft unitas,ergonumerns quadrasus ex zestbina
rius,quod eft impofSibile:ni ergon erit unitas; ergo erit
numerus.Er quoniam eft ficue quadratam linee « ad
quadratumlinea B, ita quadratus numerus ex ot ad
nadratum numeriiex v, ergo nwmerns quadratus. ex
sgerut duplus ad numerum quadratum exwquare nu-
merus quadrasus ex v numerabit numerum: quadra-
tAm ex L:ergo per 14, B.numerusw wmerabit nume-
s & fbd erid numeras fespfivmy ergonwmerns v h;*
ST merapit

~
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merabit numeros wa:ci tamen fint inter f¢ [m'mi,quod

| eftsmpofSibile.ergo linea « non erit longitudine cimen-
. Jurabilislinea B ergoerit eidem incommenfurabilis.

Hinc animaduerti pofe puto, nentram harum dembyftra-

sioni e[Je Theonis,fed nec theorema Ji,p/imz ¢ffé Enclidis:

mam g traltatio tora demonftrands habet quod refel-

Ii pofSit:necrefert eam diltgc"tiam, quaincateris ufum

fuifé Theoné ex ipfo uidere pofJumus. Et theorema ip=

fium uidetur non fuo loco pofium effé:debuit enim pre-

cedere tralfatis linearam irrationalie. Quansis enim

diameter it longitadine incommenfurabilis ipfi lateri;

est tamen eidem comméfurabilis potentid. ergo filatus

ipfum aur diametru(n pofueris effe lineam rationalem,

neceffario [equitur ¢ alterum,nempe latus ipfum ant

diametrum c[Je rationalem, per definitionem linearum

rationalium.Huius antem theorematis multo facillima

. & certifSimamdemonfirationem-legere licet in eo li-

bello,guem fupra memoranimis Ariftotelss wby. dripar

rexyuisn. llud guoque Zuod  fequitaur, addititii effe ne-

mo neganerit,qui intellexerit pofleriorem ipfius addi-

tionis partem pernnere ad libros conféquenses, perfcri-

prosdefolidis:quia tamen ¢o* ueri eft quod dicitur, ¢

continet rerum ipfarum intelligentiam, pratermsten~

| dumnobis uifumnoneft. o o
Repertis lineis vefhis longutudine inter fe incomimenfira-.
bili[::a,u( lineis a,p,reperiri pof~ | - —
Jant &7 dlie quamplurime mas  ———
i AR

gmitudines ex binis diméfionibns ’ :
conflantes, quales funt plana ipfa fiué fuperficies, que
- NN i
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[fint inter [¢ incommenfurabiles. o -
Nam fiinter lineas «, 8 fumatur - g’_ -
medialinea proportionalisy,per =~ ———
13.6,erit ficut linea w ad lineam g, ita fimilis [pecies fign
re defcripta a linea « adfimilem fuperficiem figuree de-
[eripta alinea +: fimilis, inqua, [peciesad fimilem [pe
ciem fimiliter dcﬁrifmm,per [ecudum corollarium 20
theorematis libri fexti, hoc est, fiue ille fint quadrate,
(que femper funt inter [¢ fimiles)fiue fuevint alie que-
pigm [pecies reftilines fimiles,fiue circuli circa diame-
tros a,y.Nam circali habent eandem proportionem in-
ter [6,qudm quadrata fuarum diametrorum per 2. 12.
ergo per fecandam partem decimi theorematis huius li-
bri fimilis [pecies figura defcripta d linea «, erit incom-
menfurabilis fimili [peciei fimiliter deferiptad linea 4.
Reperiuntur ergo hoc modo faperficies inter [¢incom-
menfurabiles . Simili ratione reperiuntar figure com~
menfurabiles,fi pofucris lineas w8 ¢ff¢ inter fe longitu-
dine commenfurabiles. Cum hac itafint,nunc demon-
Stremus etiam in ipfis [olidis effe quadam inrer f¢ com-
menfurabilia,¢s quadam incommenfurabilia.Nam fi
ex fingulis quadratis linearam w,8,uel aliss fignris re-
hlineis,qua fint illis quadratis aquales, erexerimus fo
lida fingula equal; altitudine,fine fint illa folida ex fu-
perficicbus aguidiftantibus compofita, fine pyramides,
fiuecorporaferratilia, illa folida ficerecta,erant inter
[eficut etiam ipforum bafes inter fe,per 32.11,¢9° per §
¢7* 6.12. De corporibus tamen ferratilibus nullam et
sale theorema.Ert quidem fs bafes folidorum fuerine in-

ter
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rer f¢ commenfiurabiles,folida quoque erunt inter fé ci-
menfurabiliaiquod i bafés fuerint incommenfurabiles,
folida quoque erunt incomméfurabilia,per 16 buins li=
bri decimi. At fi fuerin circuls duo «,¢, ¢ [uper fingu-
| los erecti coni fiue cylindri,eadem altitudine erant fims
‘ liter inter [¢ coni, ¢ cylindriinter fe.ficut ipfi ciréuliy
| qui funt eorum bafes per w.12.E quidem fi circuls fue-
rint inter ¢ comméfurabiles,fimiliter ipfi coniinter fe,

¢o* cylindriinter fe erunt cimenfurabiles.Quod fi fue-
vint circuli incommenfurabiles, fimiliter ¢7° coni inter
_fe.¢o oylindriinter fe erunt incémenfurabiles, per 10.
“buins Vnde conflas, nonin [olis lineis ¢ faperficiebus
¢[Jé commenfurabilitatem aut incomméarabilizatem,-

JSedin folidis quoque eafdem reperirs.

P. MONTAVREI CARMEN,

¢

Hic formas iam uictor ouans,normamg; tepono.
Hicego feceflus uotidamnatusadibo - ,
Pheebe tuos,duce te faltusemenfus opacos; ' -
Saxique peruia mitc rultis,prius hofpita paucis |
Exxquata meo quz concc£fc labori. - -
Mox,tua di magno concuffus numine mentem -
Thure uaporabit purasdelubrafacerdos;
Ecfacris operatusericBellaiusats, -~ - ¢
Ipfe tua hoc iubeas monimentum dedicetarce.
Nam per nos tentare,nefas,fine pate profanos: - -

Comperto ut{patium quadrataequale duobas -
Redderet ex ternis,cunco quz fubditarétto -
T NN iij
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Linea,Pythagoras Samius lectiffima centum

- Terga boum impofuit,uior ceu fplédidus, aris
Picridum,magnis 1bi parua répcngcrc uifus. -
Tanto illi potior multis fapientia nummis.

Ipfe quoque imparibus donis imitatus eofdem, -
Sit mihi}as,animos,a.t nonitadiflimiliin re,
Parua quidé illa tibi,fcd qug mihi maxima, folui
Munera.Diis quando pietas gratiflima merces,
Me uotiua pium teftabitur ufque tabella.

- Noftra tibi ¢ multis caritabit pagina paucas

O Phcebi genus,inculco Sapientia laudes
Carmine,quéq; modo geminas res mifcuic ufus,
Et Sophix coiuntusamor noua nomina duxit, -
Cuius utexemplofimul & fermonefruamur.
Nanque homines {eclis quondam fenjoribus ufs,
Ql_tﬂuﬂiis animos & scmpora longa dederunt,
Natura in rebus,fapientum nomen adepri.

Quz cum Pythagora ratio manaflecin 2uum,
Non tulit inuidiam fenior.Nam forte Leonti
Cui regnata Phliuns;quondamicogrefius,8 ore
Duimn referat magno naturx arcana parentis,
Admirandadedit divini figna uigoris,
Ingenioneque uifa minot facundia fummo.
Quzrentiqueyiro,quinam confideretarte, - ,
-~ Ille quidem negatefte fibi quicquamyullius artis. -
Sed {tudiis #terna tuis Sapientia duci,

Hinc ﬁbi.philofbphi nomen finxifle nouum fe.
Attonitlis ocisnouitate;regatquidin hacre
Poneret,an reliquos inter difcrimen & iftos.

‘.
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Nec minimum difcrimé, ait, quod ut ipﬁ: doceri
Me referente queas,in imagine cuncta notabo.

Nénne vides quitis celebrentur Olympia ludis
uim multis cuiufque modi mercatus abundet

Ceetibusille frequés gloméritibnS??huirc ego uitam

Per{imilé effe homini dicam. Nam. corporisillic

. Pluribus ut uires,uarioque exercita motu

Fortia mébra foléc celebresparereinde coronas,
Tenuia gloriolz pereuntis pabu la:(}u xftus - -
Excitat hos,aliena utemtantaut ut {ua uendane.

. Quosprater genusillud ineft,loge anteferédum
- Nobulitate aliis, lawden captantivus & rem:

Nc;guoqui minus ingenui,qui nec (ibi plaudi

. Fronde coronatis ‘optcnx,ncq; crefcere nummos..

Hoc tantum.rerum quidtab uioquoeq; geratur, -
Et quo quidque miodo, cura ftudioque (agaci -
Luftrantes secolunt,8& ab omniparte uorantes,
Intentis iucunda aculis {pectacula querunt.

~ Haud aliter quans qui mercatum aliunde profecti,

Nos etiam ex aliis alias perueninmus oras:.”
Terranimque folumexitio fortimur habendum.

Hic alios quaftus,popularis gloria famz *

Sunt quos uana tenet multi:plerifque uoluptas.
Im(];crat,in multis morbinonfimplicis eft uis.

Sed quid agolinnumerdsne parem enumerare furores?
Perrarum genus illorum,qui maximus efle

Debcebat numerus,rebus conftanter omifis,.
Pofthabitifque aliis,quos re&ti curafequendi

Ceperit, & ucri dederic fimulacratueri..



. Calcftes anime,quas incoluere beatas
Sufpiciunt fine fine domos, & abefle querentes,
. Quod reliqui eft,ihiac animis, & méte moratur.
Nec terras meminere procul fpe@are iacentes,
Hi tales,ftudio quibus eft fapicntia , funto
Philofophi, & meritii me iu(s)icc nomen habéto.
Addidit,utque illichominum liberrima fors cft,
‘Qui fpeétant, reramque aliis comercia cedunt,
Sic fbudiis curiétis,animos qua plurimauerfant,
Naturz ind,agarc uias atque abcEta Praeﬂ:at'.
. Sed neq; Pythagorastanto modo nobilis author
Nomine,quin rebus multe magis amplificatis
Floruit:atque animos culeu molliuic agreftes,
Magna prius per qué ter maxima Gracia creuit.
Hzc mihi di¢tabat,nacuadum feflusinumbra -
Rure fuburbano inftantesleuat arte ruinas
Labentis patriz,& curarum Tullius zftum,
. Purus & ipfe fluens Graiorum fontibus hauttis
- Tullius,in Latium peregrinas doctus Athenas
Ferre, fuéfque nouis opibus ditare Quirites.
Materié ille quidé,numeros fed Pheebus & areé
Sufficit,ulla modo noftri {i carminis eft ars.

FINIS.
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