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Do INGEd Tk tenant les quinze Livres
des Elements d Euclide, traduits en Fran-
gois , avec des Commentaires beancoup
Plus amples ¢r faciles , ¢ des flyures
mieux taillées qu'en toutes les traductions
precedentes ,anfquels il a ajoute le Livre
des Donnez duméme Euclide , aﬂﬂ Ltra-
duit en Frangois , ce .qui n avoit point en-
cores été fait ufques icy, quoy que Lufage
de ce Livre fgit fort commun par toutes les
M 4tbem4tigues- > & particulierement en
[ Analyfe fi anjourd’huy efimee ¢ five-
cherchée , ¢o* qui & remis la Geometrie en

[onlaftre antant qu'elle y fur jamass , avec .
. - 7 ij |




' .AULECTEUR,
e/]rmmce “dune pe;feé'hon beducoup plus

ande. Cet Quvrage éroit imprimé désle
Vivant de [ Authenr ; ¢ stlnela ]wlalze, .
ceft que ﬁm intention éroir & [y ajonter le
refle de ce qui /E’ trowve des envres d En-
cide , ﬁavozr r O]mguc ¢ laC aroprri-
que , les Phenomenes ,+la Muﬁgue o
un fragment du leger ¢ du pefant , toutes
le[quelles parties il avoir deja traduites,
comme en font foy les Mdnufmt: quila
lcu/]}:, ¢ qui ﬁmt entre les mains de [a
veuve : cmg/i il divifoir tous les Ouwuges
d Eutlide en dewx Tomes , dont le premier
: etozt celui-cy , &9 le dexnier devoit conse-
Wi € que Nows Venons de dzre. |
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PREFACE

~ A Geometric fe divifeen do-

¥ &rine des plans, quicftappel-
seaf [¢edu mot general Geome-
trie & do&rine des folides, que les
"Mathematiciens appcllcnc par un
nom | propre & parncuhcr Stereome-
trie. Car la Geometricen general {e
propofc de confiderer les plans & les
{olides, & de les comparer entr'eux
ou de les divifer. Euclide nous vou-
lant laiffer en fes Elemens une par-
faite connoiflance de la Geometrie,
- traitte des plans aux fix premiers Li-
vres , & aux cing derniers des folides,
techerchant leurs proprictez. Etd’au-
tant’ que toutes les chofes Geome~ |
tnqucs & prmc1palcmcnt ces cing

mrps reguliers, quiont de colitume
d"¢cre appellez corps Platoniques, ne.
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- pouvoient ére traittez parfaitement
{gns la connoiffance des lignes com-

- menfurables & incommenfurables,
Euclide amisfon dixiéme Livre de-
vant {a Stercometrie, auquel il traitee
decesfortes de lignes : Et fgachant
quece traiteé des lignes commenfu-

~tables & incommenfurables -ne fe-
peut faire fans la connoiflance des’
nombres, il traitte des proprietez des

‘nombresaux trois Livres qui prece~
dent le dixiéme, C'eft pourquoy
tout ce volumedes Elemens Geome-

- triques compris en quinze Livres,
(dont les deux derniers font attribuez |
a Hypficle Alexandrin ) fe pourra-a

‘bon droit divifer en quatre parties. La
premicre partie contenu€ en fix pre-
micrs Livres,traitte des plans : Lafe-
conde comprenant les trois Livres
fuivans, recherche les proprietez des
nombres:La troifiéme qui confiftcau
dixi¢éme Livre feul , traitte des lignes




PREFACE.

commenfurables & incotnmenfura<

- / . .
bles:Er enfin la quatriéme partie con;
tenué aux cing autres Livres, com-
prend la {cience des corps ou foli-

des. La premiere partie {e fubdivife -

en trois : Car aux quatres premiers
Livres,.il eft traitté des plansabfolu-
ment, & deleur égalit¢ & inégalite:
mais au cinquiéme Livre il eft traic-
té en general des proportions .des
,gran,dcurs : & au {ixiéme, font exas
_minces les proportions des plans. -
. ‘ e

ce quec’eft que Probleme , Theoreme , Propofi-
o tion , Lemme , Corollaire ¢o Scholie.

™ Oute démonttration de Ma-
- ,thcmatiquc , eft ou Probleme

ou Theoreme. Les Mathematiciens

“appellent Probleme , une démonftra-

tion qui enfeigne A faire ou con-
ftruire quelque chofe « Et Theoreme,
la démonftration laquelle recherche

’

{feulement. quelque -propricté d’une
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ou pluficurs quantitez énfemble;
Brc‘ff_vlcs Problemesenfeignent i trou-
ver & conftruire quelque chofe, & les
Theoremes démontrent les affe@ions
& proprietez des chofes déja faites &
conftruites. Et tant le Probleme que
le Theoreme, font appellez Propofi-
- tion, d’autant que Fun & Pautre nous -
- propofe quelque chofe. On appelie
Lemme, quelque Probleme ou Theo-
reme , qui ¢tant neceflaite 2 une
démontftration , fe prend & prouve
‘auparavant qué de venir 2 cette dé- .
inonftration principale , afin de I«
faire plus évidente & briéve. On-
app'cllc Corollaire , une confcqucncé-
quefontiredece qui a été démontré
en quelque propofition. Et enfin ce
qu’on nomme Scholie,eft une annota-
tion qu’on fait feulement comme en.

paffant {ur quelque propofition. A
| . ELEMENT,
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ELEMENT

PREMIER.
DEFINITIONS.
" 1. Le point, eft ée qui na sucune partie.

4 E S Phyficiens difet que fe point etk fe
moindre objcr de Ia vead ; & -iccluy peuc
€tre déctit avec ancre, ou autre chofc: Maig
les Mathematiciens rejettans cetee defini-
tion, difent qac lc point eft un objet de I'fuw
tellet i fubeil, Elm ne peut érre divifé cn
' aucunes parcies : Et1celuy ne fe pene écrire,
mais {culemgnt enteadre & imaginer : Bien eft vray, que pour
le reprefenter & nos {ens exterieurs , nous nous feryons du poine
Phy[gguc. Le point n’a donc aucunes desdimenfions Geome-.
triques, ¢’eft a dire qu'il n’a lopgueur , largeur , ny £poiffenr,
mais bien cft-it principe d'icelles. :

2. La ligne, eft une longueur fans largeur,

Apres lc point, Euclide vienr la ligne, qui n'eft autre chofe
que fe flux ou coulement d'iceluy point, d’un liew en un autre:
€ar par ainfi Pintervale compris entre ces deux licux-la, fera

-
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unc lofgueut {ans largeur, puis quele point da coulement du=
quel cliceft produite, n’en a aucune : & par confequent lali=
gne ( qui eft 12 premiere efpece de magnittide ou quantité cone
tinué ) a feulement tne dimenfion, {gavoir eft longueur » car
wayant aucune largeur, il eft certain qu'elle n°aura aufli aucu=
ne époiffeut ou profondeur.
Et pour tant micux enten-
dre cecy , qu'on imagine le |
point A étre mii ou coulé
depuis A infques en B, &
avolr Laiflé par fon flux ou
coulement la trace & veftige A B : or cette trace AB feraap~
gelléc ligne ; car l'intervale compris entre les deux points A &
> ¢ft vrayement une longucur fans largeur & époiffeur , puis
que le point A, par le coulement duquel clle eft produite, cft
privé de route dimenfion, : ‘

3. Les extrémitez de la ligne, font points,

Cecy eft intelligible, puis que toutes lignes terminées com-
mencent 4 un point, & achevent auffi 2 un point, comme les
lignes precedentes A B,qui ont pour leurs extrémitez les poiats
A& B : car Euclide n'entend parler icy ny des lignes infinies,
ny des circulaires, ny de toutes autses fortes de lignes,aulquel-
les on ne peut afligner ducun terme ny excrémité.

4. La ligne droite, eft celle qui eft également
comprife & érendué entre fes points.

Les Mathematiciens ont de trois fortes de ligues , c’eft 3 fea-
voit la ligne droite, a ligne circulaire, qu'ils appellent aufli [i~
gue eoutbe , & Ia ligne :

_mixte: Euclide définit icy
" la droite , laquelle il dit
étre celle-1a qui eft égale~
ment &rendué enere fes
points:ainfilaligne A C B
eft dite ligne droite,pource
que tous les points entre~
moyens d'icelle ligne,com
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me C, font également pofez entre les extrémes A & B, I'ua
n'étant pius élevé ou abaiflé que Pautre t ce qui nadvienr aux
tods autreslignes A D B, A E B, AF B, car il eft manitefte
que les Poin:sentrcrqoycns D, E, F, font bicn plus élevez que
lesextrémes A & B. Queliques autres Autheurs ent diverfe-
ment défini [ ligne droite 3 car Campanus dit, que c'eft le plus -
court chemin-d’un point iufqu'a un autre: &, felon Archime-
de, laligne droite eft 1a plus courte detoutces celles qui ont mé
mes exusémitez. Mais Platon dit , que ceft celle-1a - dont les .
points du milien ombrageut les extréines : comme par exem—

le, fi enlaligne A C B, le point extréme A avoit Ja vertu

dillumines, & le point du milieu C la force de cacher : iceluy
point C empécheroit que le point extréme B fiit illuminé de
Paucre excréme A : Et ‘auffi Iceil étant au point extiéme 4, il
ne pourroit voir "autre extréme B, a caufe du point C, pofi
entre iccux extiémes : ce qui n'arriverojt pasaux lignes nen
droites, comme le démoutrent les ligunes ADB, AEB, & AFB.
Ortout‘ainfi que les Mathematiciens congoivent la, ligne
&re décrite par le flux & mouvement imaginaire du point,
ainfi aufli entendent-ils la qualité dela ligne décrite par laqua-
lité d’iceluy mouvement : car fi on entend que le point coule
droit par le plus court chelnin, ne fe:dérournant ¢a ne 13, 1a li-
ne ainfi décrite {era appellée ligne droite : mais fi le point
f%uant vacile en fon mouvement, & s*écarre ¢a & la;laligne dé-
crite fera appellée mixte: & finalement fi le point fluant ne va-
cile en fonmowwement , mais eft porté en rond d'un certain
mouvement uniformie & regulier', gardant toljours une égale
diffance 2 quelque certain poiot i l'entour duquel il éft ‘poreé;
cetee ligne décrite fera appeliée circulaire. Ot Euclide ne trai-
te icy que de deux fimples lignes, fgavorr eft de la droite & de
la circulaire. Il a défini celie-13 cy-defius , & il définira ccree-
cy alars. def. Maisquant dlamixté, il en obmet Ia d¢fini-
tion, pource qu'elle n’aaucun ufage en fes élemens Geomerri-
ques : il yen a de pluficurs fortes ;- & dcelles traitent ample-
“ment Apollonius, Peigeus, Nicomedes, Archimedes, & autres
Autheurs.

5. Superficie , eft ce qui a ‘longﬁeur & largeur

_tant feulement. . ‘
Aprcs la ligne, quicit 1a premiere efpece de quantité “conti=
- . A 1
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€, & qui a une feule dimenfiou, Euclide définic la fuperficie,
- quieft Ia feconde efpece de quantité, & a deux dimenfions: car
on 1’y trouve pas la feule lengitude comme en la ligne , mmis
aufli latirude , (ans toucefois aucune profondité : commie 12
quantité AB é D comprife entxe les lignes AB, BC, CD, Da,

& confiderée felon la

longitude AB, ou DC, — B
& felon la latitude AD, e s
od BC, fans aucuve f== —=—
€porffeur ou profondité, \ ——]

éft appellée fuperficie. f—
Quelques- uns  décii- <
vins la fuperficie difent,
que celt Pexrrémirédu ===
totps. Et comme dic py
" Proclus » la fuperficie
nous eft fort naifvemét
reprefentée par les ombres du corps s car veu qu'elles ne pen.
vent penetrer au dedans de laterre , elles feront feulement jond
es& larges. Davantage, comme les Mathematiciens epren-
ent que laligne eft produite par le flux ou coulement du point,
ainfi difeut-ils, que la ligne fc moutant en travers, produit la
fuperficie : comme par exemple; {i on entend que fa ligne A B
fe meuve vers laligne D G, clle fera la fupetficie A B C D,
laquelle n’aura aucune profondeur, puis que c’eft latrace & ve
ftige du mouvement de la ligne A B qui 2°a aucgne profondjté,

6. Les extrémirez de la fuperficie, font lignes. .

Il faut icy entendre des fuperficies bornées & terminées par
lignes droitcs, comme la fuperficic ABC D cy-defius, de la~
uelle les exerémitez font leslignes AB,/BC,"CD: & DA : car
il y a bien plufieurs fuperficies enclofes d'une (eule ligne , com~
me de la circulaire, & antres, dont Euclide ne fait mnention ey
ces Elemens-cy < mas il n'en veut icy patler, non plus que de la
fuperficie fpherique , qui circuit & environne un corps enticre~
mér rond & {pherique. Comme donc la ligne terminée cdmen-
€¢ dun point , & finit 3 un autre point , ainfi aufli la fuperficie

- terminée commence par wne ligne, & finit par une ligne, tant

felon (a longucur, que {clon fa lasgeus.

’
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7. Supétﬁdc plane, .e& celle qui eft égélémen;
comprife entre fes lignes, -

Cette défimtion de la fuperficie plane a quelque fimilitude
& rapport 2 celle de la ligne droite: car comme laligngqui cft
également étendut entre fespoints, eft a})pcllée ligne dxoxtg 5
anfi auffi lafuperficiequi eft également ctendug entre fes li-
gues tellement que toutes les paities du wilieu ne font plus éle-
Vécs ny abaiffées que lesextrémes, cft appellée fuperficie planc.
Et derechef, comme la ligne droite eft 1a plus courte d'cotre
{es extrémitez , ainfi au(hg 1a fuperficie planc eft la plus courte,
ou briéve de routes celles quiont mémes cxtxémi:cz.AC‘cﬁ en—
core potirla méme raifon, que quelques ausces décrivans lafie
perficic plane, difent qye C'eft celle-1a de laquelle routes les
parties du milieu ofbragent fes extrémes ; ou bien celle-12 &
toutes les parties de laquc?lc une ligne droite peat €ue accoms
modée. Comme pat cxcmdplc,, .
1a fuperficie ABC D feradise . : B
plane, i lalignedroige AE fe .3 L. ) |
mauvane 2 Pencour du poimt ~—
immobile A, en forte qu'elle -
vienne a érre laméme que A
F,putis la méme que AG, &
puis encore |2 méme que AH,
<n apres laméme que AT ,&
findlement la méme que AK;
clle ne rencontre rienen la {u=
perficic de plus élevé ou abaiflé
I'un que I'autre, ains que tous K
les points de ladite fupetficie C
foient touchez d'icelle ligne mouvantc A E, & en quelque
forte raclez paricelle. Mais toutcs fuperficics efquelles il y 2
des endroits lesuns plus élevez que les antres, teliement qu'on’
n'y peut pas accommoder une li‘gnc droite par rous les lieux &
endroits d'icelles,telle queft la {uperficicinterieure dunc volice
ou arcade, o bien extericure d'an.globe,on d'une colomne
ronde, & auffi d'un cone, &c. (ot appellées fuperficies courbes:
"% icclles font de plufieurs fortes, cfe{{ a fgavoir convexe, com-
melafuperficic interieure d'une volice ou an:dg : maisla cons
’ ' a4 uj
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templation de routes ees chofes appauticnt 3 la Stercometrie,

dont traite Euclide és ¢ing: derniers Livies ; ceft pourquoy .il

explique {eulement icy la {uperficie planc, de laquelle il traite

&s fix premiers Livres. Et” cependant cft 2 noter que cetee fi—

perficic eft fouventesfois appelléc plan par les Maﬂzemaricicns;

teflement que quandils parlent de plan, il faur rousjours en-

tendreane {upesficie plane. .

8. Angle plan, eft Tinclination de deux lignes,
Tune 3 faurre fe touchant en un plan non
dire¢tement, * -

Euclide enfeigne icy que quand deux lignes conftituées en
quelque fuperficie plane concurrent en un.point d'icelle fuper<
€16, & ne (e rencontrent dire@ement, alors Iinclination d’icel,
iccs deux lignes s'appelle angle plan. Comme par exemple,pous-
que : x
les ‘ ‘ A A
deux A ' ' .
lignes ’ ’
AB&

can-
cur-
“Tent : ‘
ne B B cB G
£:>:;cc:ént pas dire@ement ; le cancours on iuclinau’on qu lccl'qu
deux lignes font au point A, s'appelic angle._: Et d’autant qu’i-
celuy angle eft conftitué an méme p}qa qu'icelles d‘cux Jlignes
AB& AC,onlappelle anglc plan, a lg d.lﬂ-'crcncc d a’xtrc.s an—
gles, dont lesuns lglr)nt nomniez angles lolldcs{dchucls traioe cy
apres Euclide cn la Steseomestic ; & les aurres font appelicz any
gles fpheriques , defquels traitent amplement Meneldus &
7T heodofe en leurs élm;]ens {pheriques,comme nous avoas auﬁ.i
* fait en nos triangles {pheriques. X . '
f.m(t):‘:luant a l"a%gle glgn gy-dcﬂ'us définy eft 3 remarquer,
premicrement que Ia grandeur ou quantité dudic angle plaw
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‘gonfifte en ia (eule inclipation des lignes qui fe conftitugnt , &
non pas enlalongueur d'icelles lignes 5 cav le prolongement
deldites ligaes n'augmente point leur inclination, ny par confe-
quent [a grandeur de I'angle. Enapresque quelques Geome-

- tres ont eftimé qu'afin que deux lignes faffeat angle, it &roir -
neceflaire qu'éeans conrinuées du point-de leur rencontre, ciles
ventrecoupatient en tceluy , dont enfuivroit que deux cercles
s entretouchans en yn plan, ou quune ligne droite touchant un
cercle ne feroit angle, ce qui eft contre Pintention d*Euclide,
ainfi qu'il appert, tant par cette définition de angle plan, que
parla16. p. 3. & comyme I'a auffi bien démontré Clavius furla
me(me propofition, ol il refuce Pelletier,qui difoir que laligne
droite touchant le cercle, ne faifoic angle ; c’eft. pourquoy ceux

ui tiennent encote cette opinion, fe mocquent bien d’Euclide,
3c Clavius, & autres Geometres, qui difent qu'une ligne droite
touchaut un cercle, fait unangle contigcq;,oq d*artouchement.

9. Que fi les lignes comprenant Tangle fone
+ droites , langle fera appellé reiligne.

Tout angle plan eft fait, onde deux lignes droites, & alars il
{e comme angle re@iligne, comme dit icy Euclide; ou de denx.
lignes courbes, & alors on I'appellcangle curvilignes ou bicn
-d'unc ligne droite & d’une courbe, & 3lors on le nomme angle
mixte. Qr les angles curvilignes peuvent varier en trois manie-
1es, & les mixces en deux, a caufe de la diverfe inclination og

habitude des lignes' courbes, ainfi qu'il appert manifeftemeng

#x angles plans delafigure cy appofée,
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* 10. Quand une ligne droite tombant fur une ai-
tre ligne droite, fait les angles de parr &
d’autre égaux entr’eux, les angles font droits,
& la'ligne rombante , eft perpendiculaire a
celle-13, fur laquelle elle tombe,

Il y a de trois fortes d’amglcs rc&iliﬁnes ~fcavoireft dreit,
obtus & aigu ; le premier defquels Euclide definit 1cy avec la
ligne peipendiculaire, & quant aux deux augres,if les definit aux
deax definitions prochainement fuivantes. Il dir donc icy que
fi une ligne droite tombe fur une autre ligne droite , en forte
qu'elle fafle les angjes de part & dautre égaux , ce qui advient
~ lors que ladite lignc nes’incline ou panche plus d'un cbté que de

P'aatre ; chacun d'iccux angles eﬂ:_appcllé angle droit,& laligng
ainfi tombante, eft dite perpendi-
cunlajre 2 celle-la fur laquclY: clle A
(ombe. Comme par exemple,fi la :
jo droife A B tombe fur la li- - B

e droite C Dy en forte quelle - ‘
ne s'inclioe pasplus d'un cbté que
de I'autre, les deux angles, quelle
fait au point B feront €gaux en- o B P
tr'cux » & chacun d'iceux fera o
nommé angle droit ; mais 14 ligne A B fera dite perpendicu~-
Laite i C D, far laquelle elle tombe.  Par méme raifon, la li-
gue droite C B fera aufli dite perpendiculaire & 1a ligne droite
A B, encore quiicelle C B faflc un feul angle droit aveg A B ;
“Et ced'autant que fi ladite ligne A B éroit prolongée directe~
ment de la patt de B, elle y feroit un autre angle égal au pre-
mijer. Parquoy en Geometrie, pour conclure aue quelque an-
gle, eft droiv, ou que Ia ligne qui le conftitu€ eft perpendiculai-
fe 3 une autre, il faut feulement prouver que ledic angle eft &
al & celuy de Pautre cdté.  Semblablement, fi quelque angle
cft dit droit, ou que l'une des lignes qui le conftitué foit per-
pendiculaicea I'autre, on pourea auffi conclure que ledic angle
eft ézald celuydelautre cbté; car fi ces angles- 12 w'éoient
‘égaux, ils ne (eroient nommszz angles droits, ainfiqu'il appert
tant par la fufdire definition, que par les deux fwivantes,




EraMmszenNcT e

~ 1. Angle obtus, eft ccluy qui eft plus grand
~ qu'un droit. ST . ‘
12. Mais laigu , eft celuy quieftfplus petit qu'un
* drotit. o h

Qnand une ligne droite tombant fur une autre s'incline oy
panche plus d’un'c6:é que de I'autze , clle fait confequemment
.denl angles inégaux, dont ['un eft plus grand quel'angle droit, |
& fe nomme angle obtus, mais 'autre eft plus petit , & s'ap-
pelle angle aigu, Ainfi pource qu'en cette ﬁguxcia ligne droxte
E C tombant fur la ' )
ligne droite A B,s’in- ’

ine & panche plus . |
du cbté de AC que L A
de lapart de B C, les :

deux angles du poing S . .
C feront inégaux , & : .
celuy vers B, quieft \ . ) : T
plus grand & ouvert «a .
que le droir fera dit angle obtus ;s mais ccluy dela part de A,

qui eft plus perit & fermé que PPangle droit, fra nommé an-

gle -aigu. :

Et d’autant que fouventefois enun plan concurrene plus de
deux lignesa un méme point, & par confequent y conflituéne
pluficurs angles, les Geometses ont accofitumé ( pour évitel
confufion ) d’exprimer P'angle dont ils parlent par trois lettres,

'.dc('qmlﬁs celle du milicunfénme le point auquel les lignes con~
ftitucot langle, & celles des exteémos fignifient les commen-
cemens d'icelles lignes qui font iceluy dngle : ecllement quen
1a figure cy-deflus, I'angle obtus que nous avons dit écre celuy,
de la part de B, fera exprimé & entendu par ces trois lettres E
C B, ou B CE, i caufe qu'il eft conftitué au point C, & coute-
mu par les deux lignes droites E C, & B C, qui commengant en
E & B, fe vont rencontrer au fuldit peint C. Mais{’angle aigu
que nous &vons dit écre de la part de A, s’exprimera par ces
trois lctires B C A, ou A CE, parce qu'ileft conftitué au point
€, & fiit pat les deux lignes droites E C & A G, qui commen~
eentenE & A, & fe vont rencontres au fufdit point C. Cc
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qu'on doit bien noter afin de connoitre & difcerner facilemens

Ies angles, dont fcga} faic mention és demonftrations fyivaates.
13. Terme, eft Vextrémité de quelque chofe.

Ainfi les points {ont termes ou extrémitez des lignes, les li=
wnes des fuperficies, & les fuperficies des corps. :

14. Figure, eft ce qui eft compris & environng
d’'un, ou de plufieurs termes. e

. . [ 4

Toute quantité ayaat termes, n'eft pas dire figure: mais feu-
lement celles que les cermes environoent ;. ainfi la ligne termi-
née par deux points, n'eft pas dite figure : mais toutes fuperfi-
cies, & folides, finis & limitez, font nommez figures , pource
qu'ils font environnez d'un feul, ou de plufieurs termes : d'um
feul, commele Cercle, PEllipfe ;& la Sphere ; de pluficursa
commc le triangle, le quarté, le gube, la pyramide, &ec.

35- Cerele, eftune figure plane, contenu€ par une
feule ligne qu'on appelle circonference , vers
laquelle toutes les lignes droites menées d’un,
feul point de ceux-qui font en icelle figure,
. {ont €gales entr’elles.
16. Et ce paint-la eft appell€ centre du cercle. |

De toutesies figures planes, la plus parfaite eft e cercle, Je-
quel, felon que le definir i?' Euclide, eft unc ficure pla.mc ¢on-.
tenut & envitonnée d’une fcule © -
ligne, & laquelle toutes celles e «a
menées d’un feul point de ceux - ~
2ui font dedans la figure, font

gales entr'elles : & cetre ligne

al s'appelle periphere,on cir-
gqnfc‘:sncc Iu cgrclc, & le fuf=
dit point , centre du cexcle :
Comme par exemple , fi unc
fuperficie ou efpace eft envi-
ronn’e dane leule ligne ACE
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& que de quelque point d’audedans d'icelle, comme de F, tou-
“tes fes lignes droites menées au terme ou cirenit ACE, comme
FA, FC,&F E,font égalesentrelles s telle figure plane fera
appellée cercle, & lc termie ouligne A C E, qui circuit & envi-
ronuc icelle figure, s'appelle periphere, ou circonference du cer-
cle : mais ledir poiut ¥, cftnommé centre du ecxcle.
Quelques Geamerres definillent antrement le cercle , & di-
fent, que ceft uge figure plane, décrire par une ligne droite fi-
nie, laquelle ayant un des points excrémes fixe, eft meué a 'en-
rour d'iceluy jufques & ce,qu’clle retournc au méme licu ol clle
a commencé a2 mouvour r comme fi la ligne droite A F ayant
le point F fixe,cft entendu€ fe mouvoir a Ientour d'iceluy point
F, tirant de A vers C, E; jufques 4 ce qu'elle revienac au mé-
me licu F A, oil elle 2 commencé fon mouvement ; elle décri-
ra par iccluy mouvement le cercleoncfpace A CE, duquel la
circonference eft décrite & tracée parle point mobile A& le
point fixe F, eft le centre d'iceluy cercle, duquel cepgre teutes
les lignes droites mené es 2 la fufdite circonference A C E, font
égales entr’ clles, puis qu’elies proviennent toutes d’une feule &
méme mefure, c’ef} 2 {¢avoir de la ligne F A.

§7- Diametre du cercle, eft une ligne droite me«
née par le centredu cercle, & finiffant de part .
& d'aurre 3 la circonference d'iceluy gercle, le
divife en deux également. )
Si dans ua cercle on mene noe ligne droite par le centre, qui .
aille de part & d’aurre iufques 1 la circonference ; icelle ligne
s'appelleradiametre du ecicle, Comme-en certe premidre fi+
gure, la ligne droice A B, qui eft titée. par le centze C, & va
de part & d'autre iufques &-la circonference du cercle, Sappelle
diametre du cercle : Et iceluy, comme adjdfite Euclide, coupe
le cercle en deux parties égales, tellement:quela partie AEB ¢ft
€gale 2 1a partie ADB. Ce qui eft affez manifeﬁe,puifquc le-
dit diametre A B pafic par le milicu du ceccle, celt & {gavoit
par le centre C : car s'il ne divifoit le cercle en deus parties é-
gales, leslignes droites tirées du centre 4 la citconference , ne
feroient pas égales, cantre ladefinition du cexcle : Neanmains -
pluficurs Interpretes d’Euclide rappoeenme - 7 7 7 0o dm

L] . .
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monftration que Proclus dit, en avoir éié faite

Milefien , qgi eft telle: par Thales

" Imaginons agus que [a par-
tic de cercle A BD foit fi-
perpolée & accommodée

a l'autre partie du cercle

A E B,en forte que e dia-

metre A'B foir commun 2

Pune & a l'autre partie. ©r

la*circonterence ADB fe

rencontsela totalement a-

vec la‘circonference AEB,
ou bien elle tombera au
deflus d'1zelle , ou au def~

{ous : Si elles fe rencon—

trent & counviecnnent Pune

a l'autre, il eft évident que

ces deux parties 1a faires

par le diametre A B, font

font égalesentr’elles, pui(~ N

ue 'une n’excede I'aurre. Mais fi on dit que la circonference
A D B nc fe rencontte pas avec la circoaference A E B, aing
zu‘ellc tombe au deflus ou au deflous d'icelle , comme en la 2.
gure, foit tirée du centre C une ligne droire-, laqu:lle coupe
la circonference AD B en D, & la circonference AEB en E ;

les deux li§ncs droites C D & € E, qui font tirées du centre 2
. Ia circonference d’un méme cercle, feront égales entrelles,
pat la definicion du cercle : Ce qui eft abfurde, car l'une w'eft
que Ertic del'autre.  Donc 'une de ces circonferences-1a ne
tombera pas au deffus ny au deflops de ["autre 5 mais fc rencon~
treront & conviendront totalement I'une avec Pautre , & par
sonfequent (eront égales ¢ ce qu'il falloit demontrer,

De cetre demonfration il appert que le diametre ne coupe
pas feulement la citconference en deux également ,; mais auffi
toute Iaire & {uperficie du cercle s Car puifque les demies con-
ferences convicanent & s'accordent entr’elles, comme il a &6
demont:é : les fuperficies contenu€s & enclofes entre Je diame-
tre & chacune d'icelles demy circonferences conviendront aufli
entt’elles, puifque l'une nlexcede I"aucxe;& par confequent ellcs
fecont &gales entr’elles. '

[ 4
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. ”
18. Demy cercle, eft uhe figure comprife du dia-
metre , & demoitiéde la circonference.
19. Portion ou fegment de cercle, eft une figure
comprife d’une ligne droite , & de partie de
la ci;confcrence. :

Au cercle precedent la figure AEB contenti€ fous le diame-
e A B, & la moitié de la citconference AEB, eft dite demy
cercle ; car il a été démontré’ cy-deftss, q‘u’icellc fioure oft
moitié du cercle AEBD, & ce 2 caufe que e diametres ou li-
gne droite AB,qui le.divifc en deux parties, pafle par le centre
€ ; Mais quant une ligne droite, qui ne pafle pas par le centre
du cercle, le divife en deux parties ¢ chacune d'icelles parties
cBrenut fous ladite ligne diojte,&une partie de la ¢ircference,”
¢ft nommée fegment ou portion de cercle; & ces deux partics
font inégales, cat celle o eit le centre eft plus grande que 'au-
tre. Comme par—cxem"iplc, aucercle A BC D, duquel le centre
eft E, foit une ligne dioite BF D, qui coupe ledit cerele en
deux parties , fans paffer par ledit centre E;la partie B A D,
compotée fous la ligne'dioite B D, & la partie de circonferen=
cc BAD, s'appelle @g;ncnt ou portion de cercle, comme aufli
BCD, qui eft contenué fous la méme ligne dioite BD, & 14
circonference BCD. Oril eft o
afez évidentque la portion B A A
D, en laquellectt le centra E, eft -

lus grandc que Pautre portion

BCD, attendu que fide B parle Pl
centre E o menoit un diame-~
tre, il couperoit le cercle en deux
moitiez, chacune defquelles fe-
roit plus grande que la portion B ;
B CD, & moindre que Pautre T :

portion BAD : Neanmoins Cla-
vius & quelques autces. Inteipre~ \_A
tes d’Euclide le démontrent ainfi. ’

Soit congen ou imaginé que par ' oo
. Ie centre E, foit mené le diametreAC perpendiculaire 3 BD:
donc i les fuldites portions BAD,&XBCD; fonsdites égalés

A\l
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la ligne droite B D, enforte qu'elle tombe fur I'autre portion
B AD ; cette portion 1 conviendra avec cette-cy, & la ligne
droite CF i la ligne dioite AF, 3 caulc que parla 10. defin, les
angles ditpoint ¥ font droits & égaux : Parquoy [a ligne droite
FC, qui it maintenant la méme que FA, fera plus grandc que
EA, quin'eft que partie d'icelle FA. Mais d"autant que EG,
eft égale 3 EA, étans toutes deux mentes du centre E  la cit-

. conference s F C fera paréillcmcm: plus grande que E C, la par-

tic quele toun: Ce qui eft abfurde. Donc la portion BCD ne
conviendra pas 2 laportion BAD ; ains cllc tombera dedans
icelle,cgme eft la portion BGD, de forte que la ligne droite F
G, qui fera lors la méme qtie F C {era moindre que EA ou ECs
car fi on difoit qu’elle tombe dehors, comme fi le cercle éroit
BCDG;, duquel le eentre fuft B ; auffi la poztion BCD tom-
beroir dehors BGD, ainfi que la portion BAD : Derechef FA,
qui feroit lors la ménie que FC, feroit plus giande que E G,
c’eft 3 dire que EC; & partant la pastie F C feroit derechef
plus grande queletout*E C : Ce quicft abfurde. i eft donc
mantfcfte que la portion BAD, en laquelle eft le centre E, efk
plus grande que I'autre portion BCD, puis que cetre-cy cft é-
gdale ‘2 la portion B G D, qut eft paitie de Ja portion B A D.
Ca puis qu'il a écé demontré que Ia portion BC D, meiie
i P’entour delaligne droite B D, ne peut convenir fur la por-
tion B A D, re tomber hors icelle ; elle tonibera totalemnent
andedans comme BG D.

Or €cs deux definitions n’étoient pas proprement de ce liew,
veu qu'elles ne font employées en ce premicr Livie, mais bied
au troifiéme , auquel la derniere cft repetée.

to- Figure rectiligne, cft celle qui eft comprifs

de lignes droites.

Apres avoir definy le cercle,le demy cercle;& les portions de
ceicle, Euclide paffe zux figures plancs rectilignes , & dit, que
ce font celles contenué's & enclofes de lignes droites, & telles

. fort les trois figures cy~deflous tottées A. B, C; par confequent

les figures planes comprifes & environné.s de lignes courbes,
cemme celles cottées D E F, {ont appellées ﬁglfrgs courbeli=
Vo

.

& que la prtion BCD, foit entendug fe mouvoir 2 'entourdé

R
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goes, o curvilignes : mais les fignres qui fone circujtes &

L

« @ ' . . . ..
enclofes en partie de lignes droites , & en'partie de lignes cout«
bes , font nommées figures mixtes, .

st. Figure de trois cotez , eft celle’ qui eft come
prife de trois lignes droites.

Euclide voulant décrire divers genres de figures reilignes,
commence pat les figures trilateres , ou de t:ois c6tez, & dit
que ce font celles qui font contenués & ¢nvitonnées de troislie
gnes droites : & d'autant que relles figures ont rotijours tiois
angles, on les appelle communément tiangles. Ainfi la figure
A ‘cy-deflus, laquelle eft contenut fous rrois lignes droites, qtti

conflitugnt trois angles, fera nomméc figure trilatere , ou plid= -

tdt uriangle reilignes & y en a de diverfes efpeces , qui fe-
ront declarées cy-apres : mais la figure D, circuite & snclofe
de trois lignes courbes, fera dite triangle curviligne.

21, Figurede quatre cotez, eft celle quieft com-

~ prife de quatre lignes “droites.
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A(rtcs les figures trilateres viennent en ordre les quadrilatecesy
ou de quatre <6tez, Ceft & fgavoir les figures contenués fous
quatrc Ligoes droites, lefquelles conftituent aulfi quatre ang'es;
& pour ce {ont-elles fouvent appeliées quadiangles: ainfi éntre
Jes figures precedentes celle cottéc B, comprite & enclofe de
uatre lignes dioites qui centtitucat ghatre angles , fera ap-~
peliée quadrilatere, ou quadrangle rectiligne; & yena de di-
verfes elpeces cy-apres declarées : mais la figure cottée E en-
clofe de quatre lignes courbes {era dite quadrangle curviligae.

23. Figures multilateres , ou de plufieurs cbtez,
font -celles qui font comprifes deplusde qua=
tre lignes droites. ‘

Le nombre des efpeces de figures retilignes étant infini, Eu- .
clide s'eft contenté de defloir, & particuliciement desommer
les deux premicres efpeces cy-deftus decla:ées , ceft a fgavoir
Celles contenuts fous tiois & quatre lignes droites : & quant
‘aux autres efpeces de figures, qui font contenués& enclofes par

lus de quatre lignes droites, 1l les appelle de ce nom general, |

S'lultilaitcres + mais les Geomerres denommant particuliers-
ment quelqu'unes de ces figures multilarcres, prennent leurs de-
nominations du nombic de leurs angles : ainfi les figures cy-
devant cottées €, & ¥y lefquelles fone comprifes & environ~
nées de cing lignes. qui conflituént cing angles , font appellées
Pentagones : Et celles contenués de fix lignes, font nommées
Hesxagoness de (cpt, Hepragoness de huit, Oogenes 5 de
neuf, Esneagones ; de dix , Decagoness de vnze yEndecago
nes 3 de douze, Dodecagones, &c.

24. Ot des figures de trois cbtez, celle fe nom-
me Triang%c equilateral , qui a les trois cotez
égaux. . oo .

" ag. Triangle Ifofcele , qui a deux corez égaux
feulement. :

26. Scalenie, qui a les trois cbtez inégaux.

11 y  divesfes efpoces de triangles re@ilignes , foit qu'on les
' .confidere
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vrifidere felon les cdtez , (oit qu'on ait £gard i leurs angles:

.

confiderant les cbtez il y en a de trois efpeces, lefquelles Eucfl.
de expofe par ces trois definitions » & dit premicrement que le
triangle qui a tous les trois cotez gaux , comme le rrianglc A,
s'appellc triangle equilareral : Maisles triangles qui n’ont que
deux cétcz égaux, comme B & C, s'appellent triangles Ifofcel-
les. Et finalement, le trianglc qui a tous les trojs cotez inbe

aux, comme D, eft nommé triangle {calene. O les triangles’
E uilateraux font tousjours uniformes & d'une méme fouce s
mais les Ifoftelles , & les Scalénes foat diveufificz en infinies
manicIes,

27. Encores des figures-de trois cbtez , celle fe
‘nommie triangle rectangle qui a un anglé droit.

28. Ambligone, qui a un angle obtus.

29. Oxigone, qui a les trois angles aigus.

Euclide confidere maintenant les triangles ayant égard d leury
 angles, lefquels eriangles font de trois {ortes,c'eft 2 {gavoir rew
agle, ambligone,& oxi-
goret les triangles rectan-
gles font ceux qui ont ur
angle droit; & tel elt icy
‘fe triangle A : mais les
triangles  ambligones ,
font ceux qui-ont Un an-
gle obtus, comme eft icy
e triangle B : & lestrian- ; e
gles oxigones, font ceux qui ont tous les trois arfgl:s aigus , & ,
tel eft icy le triangle C.
Orcftd noter qa’en tont triangle deux quelc;nques lignes
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des trois ati le cOtiennent, étans piifes pour deux corezsla troi-
fiéme tefiante a accofitumé d’étie apeliée par les Geometres)la
bafe du triangle,foit : .
owicelle lione foit, v
le cofté infime’ du A
tiiangle > ou noa:
rellementque cha-
cunce defdites trois
Jiznes qui confti=
wéar & enfermit le
& IA
thangle peuft éue B
prile  pour bale :
JAinfian uiangle A . . R 7
BC,les lignes AB, & AC éta_ns prifes pour les detix coftez, I
uiotiiéme ligne B Clerala ?a(c :maisfionprend AB, &BC
your les deux coftez, A Clerald baf_c du triangle,

30. Mais des figures de quatre cotez; celle qui

* a les quatre cotez égadx,& les quatre angles

droits s’appelle quarré.

" Apres les figures trilateres, Euclide ex=
‘pole les quadrilateres . qui font de cing Cp=— "3
fortes : la premiere dicelies, quieft equi~ ‘
laterale & rectangle,s’appelle’ quarié: Ainfi
1a figure quadrilatere A B C Dayant tous
les quatre coftez égaux , & tous les quatre .
ang|les dioits fera appelléc quarté. .\ B

31 Quarré long, qui a les quarre angles 'droits,
mais non pas tous les cOrez egaux.

Lafeconde figure quadrilatere s'a-
pelle quarié long , i caufe qu'érant
plus loog d'une pare que de Iautre,
cile a tous les quarre angles droits.
Aipfi la figure quadrilatere A BC D
fera appellée quarré long, car clie a |
kes quatre angles droits, & nori pas

N
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tous et coftez égaux entr’enx , ains {ealement l¢s coftez
oppofcz A B, D C, qui fone pius longs que les deux autres op- -
polez, A DB C, qui f;om; aufli égaux cotr’eux.

‘32, Rhombe', qui a les quatre cbrez égaux, mais
: non pas les ‘quatre an'gles droits.

_ Tatroifiéme foree de figure quadrilatere,, laquelle on appelle
Rhombe a bicn tous les quatze coftez égaux entreus , ainfi
que fe quaé , mais elle n'a pas comme
luy les quatte angles droiss; ains clie en a
deux oppofez obrus, & deux oppoflez -
gus. Aiofi le quadsilatere EF G H, du-
quel tous les quatre coftez font égaux
cots’enx,& les quatre angles non droitss
ains obtus & aigus, fera appelié R hombe. .

33 Rhomboide, qui a'les angles oppofez, &Alcs
cbtez oppofez aufli égaux entr'eux, fans éue .
equilateral , ny reCtangle. T

La figure quadrilatese qui n’eft equilateralle np reftangulais
re,mais a les coftez oppolez égaux I
entr'eux , & les angles oppofez /I

anffi égaux entr'eux , sappelle

Rhomboide ; & telle cft icy la i~

gure IK L M, de laquelle les co- R ’
{tez oppofez IK, L M font égaux ===
entr'eux , & plus longs que les ,
deux. autres coftez oppofez I L, K M, qui font parcillement
égaux eatr’eux, mais les anélcs oppofez 1, M, égaux , & plus

grands que les detix aueres K, L, Iefquels font auffi égaux en-
weux, .

34. Toute autre figure de quatre corez , eft aps
pellée trapeze. .

Toutc autre figure quadsilatese diffetente des quarre fufdi-
tes, ceft d fgavoir qui w'eft ny quaré , ny quareé losg , ny
. B 2
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Rhombe , ny

R homboide,. - ————
s’apgelle trape-- .
I‘e;ch telles (gut A - B
ces deux figures L | ‘

A&B;carlu- . :
ne ny 'auere n*eft equilatere ny rc‘&ax}glc, ny n'alesangles op~
pofez égaux, ny tous les coftez oppolez autli égaux, ‘
. Orefl icy & noterque ) o
quand dun_angle de B a
gudmnqne figure qua- S

rilatere on tirc uneligne
droite 4 l'angle oppofé,
cette ligne eft appellée
diametrg par al;cuns W& »
diagonalle par d'autres ; i
ainﬁ au qua}:irilatcrc aB A D
C D laligne B D, menée ' :
del'angle B a fon oppefé D eft dite diagonalle, ou diametre.

' 35. Lignes droités Fai‘alleles, font celles qui éeans

fur un méme plan , & prolongées infiniment
de part & d’autre ne {e rencontrent jamais.

~ Afin que les lignes doites foient dites paralleles , ou equidi-
fRadres, il ne fuffit pas qu'érans prolongées infiniment de part &
d'autre; cllés ne viennent iamats & fe rencontrersmais’il cl')l: aufli
neceffaire quielles foient enune mielme fuperficie plane : Car
pluficurs lignes droites n*érans en une méme fuperficie, pour-
xoient bien étre prolongées & I'infiny & ne fe tencontrer {amais,
Iefquelles toutesfors ne feroicnt dites paralleles. Comme pax

. exemple, fi deux lignes droites pofées de travers au milieu “de

L'air ue fe todchent point, bien qu'elles foient prolongées tant
qu'on voudra,clles ne fe - -

rencontreront iainats, & Az  — B
toutesfois clles' ne feront . .
pas dites paralleles. Par- N

quoy les’ deux liig. droites - ¢ ——-- D
AB, & CD, lefquelles .

fout ca unc méme fupesficic plane, & qui étans prolongées &
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Tiofiny tant delapartde A, C, quede B, D, ne fe rencontrent
iamais, feront dites lignes paralleles.

Or icy fiviflent les definitions du premier livre d*Euclide s
Mais d'autant qu'en ce méme Livre eft fouvent jparlé de pa-
rallelogramme, & de leurs complemens , lefquels Euclide, n’a
poiut gcﬁny, nousadjolterons icy leurs definitions. .

36.. Parallelogrammé , eft unc figure quadrilate.

re qui a les cdtez oppofez parallels, ou equi~
diftans. ]

Telle figure cft ronsjours Pone de ces quatrc:Quartc":,@arti
long, Rhombe, & R homboide, car elles ont toutes lcurs coftez
oppolcz parallels. .

37. Mais quand en un parallelogramme on me~
- neundiametre , & deux lignes droites paralle~

les aux cotez, lefquelles coupant iceluy dia-
- mettre 3 un méme- point, divifent le paralle~
logramme en quatre autres arallelograme
mes ; ces deux ld par lefquels fe diametre ne
affe point,font appellez complemens ; mais
‘Jes deux autres par lefquels le diametre paﬁ
fe , font dits étre a Pentour du diametre.

Soit un parallclogramme ABDC, duquel lc diametre cft B
C, & la ligne E F coupant iceluy diametre au poine I, foit pa~
parallele aux coftez A C, B D; mais Ia
lizne G H coupant ledit diametreBC @ T D
au méme point 1, {oit parallele aux c6-
tez A B, C D.1I cft manifefte que toue
le paraliciogramme cft divifé pat lefdi- It
tes deux lignes paralleles EF ,G H, en @ == 13 8
‘guia‘trc lau{t‘rcs parallelogrammes ;_;lcux

cfquels, {gavoir AGIF, & DEIH,par
lcﬁ;lcls le diametre B € ne palle poill)nt,- A B_.»
font appellez par les Geometres complemens , ou fupplemens
fies denx augces parallclogrammes BF I H, CBE I G, lefquels
3




1) PreMIER
font dits &ere 4 l'entour du diameure, & caufe que par iceux
pafle le diametie. .

PETITIONS OV DEMANDES.

1. D’un point domné 4 un autre point , mener
une ligne drojte. =~

2. Continuér infiniment une ligne droite don-
née & terminée. S

3. Décrire un cercle de quelque centre & inter«

- vale que ce foit. ¢ -

Euclide ne fe fert cn ces élemens—cy que de deux-fortes de
ligties fimples, fcavoir eft de la droite & de la circulaire, la de=
{ceiption defqueiles écant fort facile , il demande icy quion 1A
luy concede & accorde) fans qu'il foit contraint de demontrer
qu'cllc cft poffible : ce qui cft toutefois manifefte ; car puifque
la lignceft yo flux & coulement imaginaire du point, & par~ _
taot [a ligne droite écre un flux procedant de droit ¢hemin, &

. le plus court qui puifle eftre d’un lieu 2un autre, il eft certain
que fi on entend quehlue point fe . '
mouvoir direCtement a un autre,

Aamne ligne droite feramenée dm A B 2 C D
ypoint a Pautre, Parquoy on ne pift i el

pas nier que depuis le point A, 1uf- . ’

ques 3 quelconque point B, on ne )

puaife mener une droire ligne, comme A B, ainfi qu‘Euclide re-

juicrt qu’on luy accorde par la premicre des trois petitions fu{~

- dites. Et fiod entend le méme point f& mouvorr encore plus
outre directement & fans aucuncment decliver ¢2 ne la, la li-
gne dioite terminée fera prolongée ; & ce prolongement fe

pourra faire 3 l'infiny , veu que nous pouvons entendre ce point

14 (e mouvoir infiniment : Et partant perfonne ne pourra nier
que la ligne droite A B cy-deffus , ne puifle éure continuée iuf~

ues en C, puis enoore iufques en D, & ainfi a Pinfiny, comme
Eudlide demande qu'on lny accorde par la 2. petition. Mais fi
on congoit quelconque ligne droite terminée {¢ mouvoir 2
Ventour d’un de {es points extrémes qui demenre fixe, iufques
<¢ qu'cllc retourne au mémg licu o elle a commencé fon mops
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wement, fera dé- : L
crit vn cercle , & :
fait ce qui eft re-
quis par la 3, peti-
tion , comme il
ayerlt en Cc; qua-
tie lignes aroites
AB,CAC, AD, b“ .
A E , chacune “‘ ) .
defquelles  Crant
menée a | entour
du cenzre A, dé~
crit un cercle {e-
lonla grandeur& .
intervalle d’icelle.

Aux trois petitions precedentes, Clavius a adjolicé la fui-.
vante. .

4. Etant. donné quelconque grandeur , on’en
pift prendre une autre plus grgnde , ou moin-
dre. , ‘

[ .
Car d’autant que route quantité continug peuft écre infiniment
augmentée par addition, & diminuée par divifion , il nc (¢ peut
donner quantité continu€ fi grande , quil nc s'en puifle donner
encore unc plus grande; ny une fi petite qwil e s'en puille en-"
.cote donner urc plus petite, Ce qui eft dit icy touchant ['ad-
dition, eft guffi verirable aux nombres; car ¢haque nombre peut
étre augmenté 4 Pinfiny par "addicion continuelle de l'unité,
jagoit qu'en la diminution d'iceluy on parvicnne & J'unité jnw
divifible. .

AXIOMES OV

communes S eRtences.

1- Les chofes égales 3 une méme , font égales
entr’elles, | o
A ¢c premicr axiome, Clavius a adjofé,qu'ans chofe quicft

BERY N e e <s
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plus grande ou plus petite qu'une des égales,eft aufli plus grans
de ou plus petite que Pautre : Ee fi I'unc des chofes Egags cft
plus grande ou plus (}:g:titc que quelque grandeunPautreeft pa.
reillement plus grande ou plus petiteque la méme grandeur,

2. Si 4 chofes égales , on adjoiite chofes égales,

les routs font ¢gaux. P '
8. Side chofes égales, on ote chofes égales , les
. reftes font égaux. . : , _
4- 812 chofes inégales, on adjoite chofes égales,
* les tourts font inégaux. ,

A cet axiome Claviusa mﬁoﬁté, quefi 3 chofes inégales on

adjoiite chofesinégales, c'cft & fgavoir la plus grande a la plus

ande, & la plus petite 4 la plus petite,, les touts font inégaux,
cavoir eft celuy~ia plus grand, & cettui- cy plus petis.

5- Si de chofes inégales, on ote chofes égales, leg
reftes font in.c'gapx, ~

A cette notion Clavius adjolite auffi, que fi de chofes inéga-
Yes on bte chofes inégales, c'eft 2 fgavoir dela plus grande,
moins, & dela plus petite, plus; les reftes font inégaux ; fga~
voir eft cefuy-Ia plus grand, & cetrui- cy plus petic. .
" Ot en toutes les quatre notions pre'chentes par le mot de
* chofes ou quanttrez égales , il faut aufli entendre une méme

commune a pluficurs; Car fi a chofes égales on y en adjolite
une méme commune, les touts feront égaux. Fr fi de chofes
€gales on’ en retrauche une commune , lesreftes feront aufli
fgaux, Etfi'4 chofes inégales on en adjoiite une commune;ol
@ une méme chofe commune, on adjodte chofes inégales, les
xouts feront inéeaux. Et fi de chofes inégales , on en retranche
ane méme commune » ou d'une méme choft, on o retranche
_ Qinfgales, les reftes feront jpégaux.

6. Les chofes doubles d’une autre font égales en
tr'elles. .

Clavius adjodite 3 cet axiome , que ce qui eft double dlune




. EremzeNT s
des chofes &galeseft parcillement double de P'autre : Maisil eft

aufli manifclte que les chofes qui font triples d une méme, ou
bicn quadruple, ou quintuple, &c. fone égales entr'elles.

5. Les chofes qui font moitiez d’une méme, font
" égales entrelles. '
Tt eft anffi évident que les chofes égales entr'elles font moi-

wiez d'une méme : Er {emblablement que Ies chofes qui fone E
ticrees parties d'une méme,ou quartes, ou cinquiémes,&c. fong -

aufli égales entrelles. :

En ces deux derniers axiomes,par une méme quantité ondoit
auffi enrendre les quantitez égales, car les chofes dotbles , tri-
ples, quadruples, &c, de chofes égales, font aufli égales entr’cl-
les; Item; les chofes qui font morriez, outierces parties,&c. de
chofes égales, font parcillement égales entr’elles.

8. Les chofes qui conviennent entr'elles , font
égales entr’elles, '

Creft 4 dire, que deux grandeurs {cront égales entr'elles , i
€:ans pofées I'une fur I autre, I'une’ nexcdde | autre, mais toutes
deux enfemble s'ajuftent entr'elles : comme deux lignes droi=
tes, feront dites étre égales entr’elles, fi I'une érant pofée fur
Pautre, celle qui eft pofée deffus sajufte & toute I'autre; telle=
ment qu'elle ne I’excede, ny ne foit excedée d'icelle. Ainfi auffi
deux angles retilignes feront égaux entr’eux quand le fommet
del'un, érant pof¥ fur le fommet de I'autre, I'un’n’excede I'au-
tre, mais les lignes de un tombent totalement fur celles ‘de
lautre : car par ainfi les inclifations des lignes (esont égales,
combien que fouventefois icelles lignes foient inégalesentr'el-
les. Ainfi aufli deux fuperficies feront égales entr’elles , quand
lune étant polée fur I'autre, elle ne Pexcede , ny n'eft excedée
pat icelle, mais s'ajuftent totalement entr’elles, Quelquun ex—
pliquant cette notion a dit que convenir, c'cft avoir fes extré~
mitez {ur lesextrémirez : ee quit’elt pas vray en toutes gran-
deurs; Car pour exemple ,une ligne droite peut bien avorr fes
extrémitez fur les extiémitez d'une ligne courbe;laquelle nean~
moins, ne lyy fera égale.  Ainfi auffi une ligne courbe peut bien

avoir fes extrémitez fur Iés extrémitez d’une autre ligne cour-

be, laquelle ne luy fera pas pourtant égale. ©rileft manifefte

o

)

)

f’.\ .
X

o
.-:\{(;;\1{\0
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que dé cet axiome on peut bien convertir & prenidre pour psin=
cipe, gue bes lignes drotres egales conviennent ; Aufli gue -
bos angles vedtslignes cganx convienmenr : Semblablerent,
Que les [uperficies plancs e:gdle.r & [emblalles convien-
nens. On pegt bien encore tirer quelgues aurres converfes
de cetaxiome : mais de le vouleir convertir univerlellement
{ comm= quclqucs-uns ) celt (e mocquer, veu que {i on trou~-
ve une ligne courbe égale 2 une droite , elles ne conviendrong
pas pourrant ; & auli qu'a rout angle retiligne , il s%u pcnf
bailierua curviligne égal, lefquels neanmoins ne conviendront
iaiais : voire méme faire un quarré égal d untriangle , ou §
quelconque autre figure rectiligne : lefquels pourtanr ne peu-
vent iamais conventr. ' :

9. Le tout eft plus grand que fa partie.
x0. Tous les angles droits font égaux entr’eux..

" Dece principe , nous pouvons convertix & prendre pour ma-
::iilxn.e, que tout angle rc&;ligne ¢eal aun angle droit, eft aufli
"O1LL. .
1. Si une ligne droite tombant fur deux autres
. lignes droires, fait les angles interieurs d'un
meme coté plus petits que deux- droits, icelles
deux lignes étans continuées i linfiny , f&
rencontreront du coté on les angles {font plus
petits que deux droits. .

Comme par exemple, fi 1a ligne droite A B, tombant fur les-
deux lignes droites C D, A : :
EF, & les coupant aux N
points G,H, fait les deux

angles interieurs D GH, G \.\G
t

FHG,pris enfemble plus F~— D"
pesits que deux droits , \\
acelles deux lignes CD, ol
EF, étans continuées i

\H
Linfiny fe rencontreront \ ) i)

3]

delavarcde D, F, ol les
fufdits angles intericurs 3
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Jont faits moindtes que deux dioits : Car il éft manifefte que
de Pautie cbé, fgavoir eft vers C, E, Pelpace d’entre lefdites
deux lignesC D, E F, s'élargita tousjours de plus en plussmais
de certyi-cy ii s'étrecira en forte que finalement icelies lignes
fe rencontreront a un point.

y2.Deuxlignes droites n’enferment pas un efpace.

U ne feuie ugue courbe enferme bicn un efpace,comme font
aufii une ligne droite & unc courbe , mais deux droites ne le
peuvenr faire, ains il en faut du moins trois , pour contenir &
enclore unc efpace, cdme il apere
en cette figore, en laquelle les 2
lignes droites AB, & BC , qui
font I'angle B, étins-prolongées
tant qu'on voudra de la pait de
A & C,uefe joindiGr point,mais
au cont:aire ‘clles fe dilateront
tousjours de plus en plus; telle-
ment que pour enclore 'efpace B
deatte icelles deux lignes,ji fera
neccflaire d’en mener une troi- .
fiéme, comme A C. . -

A ces 12 axiomes, Clavius & autres Intérpretes 'Enclide,
out eucore adjolité les 8 fuivans. '

B L4
13- Deux lignes droites fe rencontrans indirectes
ment n’ont pas un méme & commun fegment.

Combien que par la nature dela ligne dioite, il foit affez
manifefte que deux lignes droites, o
fe rencontrans de travers, ne peu-
vent avoir awcufiegartic com-
munc, tat petite qu'ellc puif~
fe €cre , outre le point”de leur
rencontie 5 fi e~ ce tdutesfois
que :Proglus-le demontre ainfi.
Q¢ deux lignes droites ADB,
. A D C gyent,9il eft poffible, une
partie cGmune AD. 2d centre D,
& de Lintervale d'icelle A D , foit
d'éciitun cercle coupant les deux
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lignes droites propofées aux points B & C. Donc les circonfes
rences AB, & ABC feront égales entr’elles: ( car elles font cire
conferences de deux cercles ggaux » puis que ADB, ADC font
pofez diamctres ) la parrie & le cout : we qui eft abfurde. Done
deux lignes drottes, &c.

Or nous n’avons pas raporté cet axiome, ny auffi Jes fept

auties fuivans, tout deméme qu'ils fe trouvent dans Clavius
& autres Interpretes d’Euclide ; ains avons changé quelques

mors aux uns , & ajolité aux autres, afin d’dter de ceux-la rout |

doute & ambiguité, & ne laiffer en ceuxz-cy aucune défectuo-
fité : comme par exemple, en cettuy-cy nous avons ajolité fe
rencomtrans sndiredtement ., pource que deux lignes droites
- peuvent bien avoir un commun ) ) :
fegment , quand elles font pofées =B e
dirctemeng ;& copltituent comme I3 A Q . B
une feule ligne droite, ainfi qu'il T
apert icy aux deux lignes droites D C & B A, qui ont la partie
ou {egment A C commun : mais quand eiles font pofées de
travers & indirectement elles ne peuvent avoir aucune partie
cdmmune outse le point deleur rengontre,

14. Deux lignes droites fe rencontrans i un poing

- indireGement , fi elles font toutes deux pro-~
longées, elless’entreeouperont neceffzirement
en ieluy point, ’

. Cet axiome dépend auffi de la nature de la ligne dsoite, &

toutesfois Clavius le démontre ainfi. Que deux lignes droites
A B, C B fe rencontrent indirectement au point Bi.ic dis qu'i-
celles lignes étans prolengées s entrecouperont 2 iceluy poing
B, f¢avoireft que CB pro-
longée tombera , comme en
E, au deflus de AB prolon-
gée. Car i.C B continuée ne
tomboit au deffus de A B
piolongée , ouelle convien—
droit avec icelle AB conti-
nuée, de forte qu'elle pafle-
roit pat D, & par ainfi les
deux lignes droites A BD,
CBD Taproicnt un mmg
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fegment B D commun, contre le precedent axiome :ou bica
clic tombesoit au deffous de AB prolongée commeen F, telle~
ment que CBF feroit unc ligne droite : Donc du centre B,
& de’quelconque intervalle foit décrit un cercle ACED. con-
pant les ligncﬂrojtcs A B, C B prolongées en D, F.  Orpuis
que I'une & ['antre ligne draite A B D, CBF pafle parle cen~
tre B, tant ACD que CF fera demy cercle parla18i def. &
con{fequemmen les circonferehices AB D & CF {erons égales
entt elles, Ie tout & la partie : ce qui eft abfurde.

15. Sidchofeségales on adjolite chofes inégales,

. /

Pexcez des toutes fera le méme que Lexcez des
~ adjotitées. S

. Aux grandeurs égae

. lc.s .A;B »CD >'ét;ms A B q w"
ajolitées les iucgales D .
BE, DF,defquelles € : K

la difference ou excés
cft G E; il cft mani-

-« fefte que latoute A E excedera latoute'CF du méme excez
GE. ‘ '

16. Si i chofes inégales on ajoiite chofes égales, -
Péxcez des toutes fera le méme que Texcez de
N - ’ - .
celles qui €roient au commencement.

Comme fi ( enla figure precedente ) aux grandeurs inégales
BE , DF , dout I'excez ou difference eft G B, on ajofite les
. grandeurs inégales AB, CD : il cft manifefte que la toute

A E excederala toute CF du méme excez G E.

17. Si de chofes égales on retranche chofes iné-

ales, Pexcez des reftantes fera le méme que
Yexcez des retranchées.

Bes grandeuss égales A B, C D , éans retranchées lesinégas.
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les, BE, DF, dont : e

Pexcez eft EG, il eft
€vident que le refic

CF excederale xefte A % G B
A E, du méme ex~ c__________,______..‘;--—-—l)
cez E G. .

‘ Ié Side chofes 'inégales on dte chofes égales, Pex<
cez des reftantes fera le méme que fexcez des
touzes. :

Comme fi des grandeurs inégales AB, C D, dont P'excez
~ eft.B E, on retranche les
graudcurs égales AT,

C G, il eft manifefte A - :; F‘ B
ue lerefte F B, excede- g,

criafc refte GD, duméme c i ‘ D

excez B E.

19. Lé tout eft égal 3 routes fes parties prifes ens
femble. - :

20. Si un tout eft double d’un rout, & le retran~

ché du retranché ; le refte fera aufli double du
refte. B '

Comme par exemple , Ie nombre total 24. étant double du
nombte toral 12.: & 18. retranché de celuy-13, double de .
retranché de ceteni-cy, 14. refte dy premier cout, fera auffi
double de 7. scite du fecond tout. -
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Sur une ligne droite donnée & rterminde , dé-
crire’ un triangle equilateral.

O1T Ta ligne droite donnde
A B, {ur laquelle il faut faire un
triangle equilareral.

Du centig A, & de Pintervale
de AB feir décrir le cercle BCD:
Item;, du centie B, & de inter-
valede laméme A B, foir décrip
un aure cercle A C D, coupant
le premier & points C& D, de
Pun delquels , fgavoir de C,

. e foient menées”les deux dignes
droites CA, & CB: Ie dis quele triongle” A B C, conftinit
fur laligne droire donnée A B, cft cquilateral. L,
Car lc cofié AR, cft égal au cofté A C par la quinziéme
defivition , d'autant qu'ils procedent-de méme centre vers
méme, circonference 3 & par la méme raifon , le cofté B A eft
-&gal aucofié BC, Donc pacfa® 1. coni. fent. kes coftez C A;




v .
& C B feront &gaux,
chacun érant égal
.a AB: & parant
le triangle AB C
décrit fur A B, eft
equilateral ; qui et
ce qu'il fallox fai-
BC .

(SCHOLIE’.

Quelgues Interpreres ont icy enfeignd 4 décrive aufls
[wrwne ligne drosce downée un triangle Ifofeelle , & un
Scalenesce gue noss ferons anfSi en cette maniere,Soit une .-
ligne droste donnée A4B.,4 Lentour delaguelle des centres
A B, [oient décrits denx cercles ,ainfi que deffau, En -
apres fost prolongée icelle A B, de part & d'antre vers les
coerconferences iufqnes en C & D : puss du centre Ay & ims
tervale AD, fostdécritle cercle D E F ;: Irem ducentre
B,& in- ‘
tervale B
C,le cercle
CEF, cou-
pantle pre-
nter és
poinrs E &y
. F, de Pun
ou DPautre
defquels ,
fravoir de
E, _/'oiem"
menées
wux posnts
A B les
deux li~
gnes EA, . . , .
E B; le dws gwe le triangle AEB; fait [ur Le lignedons
née
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wée A8 , eﬂ Jﬂﬁtll: saui eft gue les denx coiez, AE,
KB, [ont égaux entrews & plus grands que A B.Car
A aptant que par la1g def, AE, eff cgale 4 laligne droire,
AD, & scelle AD eff-double de AB, ves gae BA, & DB, -
Jone Egnles entr'eles ; auffi A E fera double de 4 B.
Deyechef , parce yue BE ¢t deal 4 BC, & jcelle BC
est dowble de AB 5 anffi BE; [era double dicelle AB;
Vew donc que Lsin & Pantre ciré AE & BE ¢ff dos—
ble de [a méme A B, ils feront éganx entrenx par le
6. com. fent. & partant plus graudi qut la ligne A B,
Donc le rviangle AEB eff Ifofcelle. Maintepant , fi dw
ointd , on t3re b Ligne droste A G 4 la circonferencé
KGF ; qui ne [0it la méme que AE ,0n AD , coupanila
circonference EHD enH. , & de G on mene 4 B la ligné
droite GB |, [era tan_/lime' le triangle AGB far la lgné
AR, leguel se dss étre fealene. Car par la 15, defl tant
AH,AD ,que EG ,BC [int égalei. Mais AD , BC [t
donbles de AB . dicelle feront donc an(fi donbles A H,
BG ; &7 pariant plus grandes gi’icelle AB. Veu doncque
AG ef plws gmnde que AH ow gue BG o le titangle
AGE [era [cal-ne : ce 94’ il falloir fasre,

_Or eff 1P 4 noter que pour bridveré. nowi metrons
j‘owvmtc:fai:_ ce morlign: ax liew de ligne droite; & quels
guesfois anffi nows pofons fimplement deux lettres ca=
pirales : comme par exemple AB , an liew deé dire 14 ligne
droite ABsc’eff pourgsdy guanid on ironvens ledisr mor ligne
pofé fimplement, on bicn deux lertres capirales de fuste
3! fandre entendre une ligie droite. Semblablement guand
on trouvera ce morangle, ox 2rvis lestres capitales pofées

- fimplement defuirre [ans ancune explication sl fandra ens
rendre un angle reQtilighe , le licw duguel fera tostjours
denotté pir la letrve du miliew | ainfi que nows avons
déja remargué s latr, Def -

Er dansavs gi’en la confErultion & dimonfirasion de
L plufpare des” problémes de ces Elemens-cy , Euclide
employcbeancoup de paroles , & rire plafieurs lighes qué

. e [onr meceffasres pour pratiquer lefdies problémesynoss |
enfeignerons en [uiste de ledrs démonftrations , comme

on peut fdulcme'nt &> bridvemeir conBrutre [n/'dit.f
problemes, & primcipalement ieux qui fant les fl#: en

#fage chez, les Mathematiciens ;& en la prarigue déf~

: ‘ B - G !
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guels on peut aporter guelgue briéveté,

Premierement donc,pour -,
décrire un triangle &guie e
lateral fur une ligue droite
donnée AB , des centres A
& B, mass de Psntervalle
Aicelle AB , [osenr décrire
dewx arcs de cercles s ex.
sreconpans cn C: puisicels
point C s Josent tirées les
lignes drostes. AC, BC, ¢»
& fera fast lé {”‘fﬂgle c’yuilatertl ACB.

Mais powr décrive un triangle Ifofeelle fur: ladire
ligne AB ; des cemtres A ¢ B [ mais dwn futervale plne
grand qw'icelle A B, L
[ onvent les cirez.
Plws grands que la
ligne domnée ; ou
moindre (¢ toures.
Joss plus grapd gue
b moir1é d'scelle A
B) fi on vent les
corex, mosndres : & B
faient’ décrirs Aeux .., ,
arcs s'entreconpans em C pus tsvées les dewyx lignes AC,
B C,lefquelles ferom fur AB le triangle Ifofeelle acp.
Et+ pour conflruire un rriangle fc.alme [ur
Indyre AB, du centre B,& d'nnintervale L]
plus grand que B A, foit décrit un arc, ‘ "oy
puss dw centré A | & d'um intervale.en~
core plus grand gue le precedent , foir
décrit un aurre arc qui coupe le premier
enC, amgucl point foient menées les denx
lignes drostes AC, BC, & fera fair le ,
triangle fu/ene ACB, Ly

. ‘ ST A .
 voila dono comme il faur décrire fur wnme ligne donnée

wn triangle ow equilareral, ou Ifofeelle . ow [calene , d
Sur la' 12, prop, de ce Livre #oss enfeignerons comme il
Jant confiruive quelcongue triangle ayant les trows cirgas -
éganx & srows lignes droites Ammnées. '

B L ]




Ertamrnr 35

PROB. z.. PROP IL
Pun point donné , mener une ligne droite e’gd#
le 3 une ligne droite donnce. -

. Soit le point dovné A, & la ligne droite donnéeBC : & il
faur du point A, mener une ligne droite égale 4 icelle donnéé
BC. |

De Pun ou l'autre extréme de la ligne donnée B C, feavoir
€1t de B, comme centre, & de Pintervale d'icelle BC, forr dé-
¢tig Ie cercle € G ¢ puis du point dopné A, au centre B, foit

thenée la tizne droite A B ( finon que le point A fdt donné cn
laligne B C, comme en la 2. fig. ) fur laquelle lilgnc A B par
la precedente propofition foit décrir le triangle equilaterat
ADB, & foit continué le cofté DB, iulques & ce qu'il rencon-’
tre la circonference cn G : mais le cofté DA tant qu'on vou~
draen E. En apres, du centre D, & de I'intervale de laligne’
droite DG, foir déerit le cercle GK L coupant laligne DE en

L : Je dis que laligne AL, qui eft menée du point donné A,

eft égale 2 laligne droite donnée BC. . e

" Carleslignes droites DG & DL font Egales,d'autanc qu’elles
procedent de méme centre vers une méme circonfetence » def-
quelles lignes fi on 6t DA & DB, qui font _égzls, étant DAB
. A : z N

. N =
/
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triangle equilateral : lesreftantes BG & AL feront-aufli égales
patla 3. com. fent. Mais BG cft égale 2 BC, parce qu'elle pro~

" cede de méma cencre vers méme circonference. Donc AL ferg

€gale 4 BC. parce que les chofts égales 2 une méme font éoa—
les enti’elles. Nous avons donc du poiut donné A mené la li=
gue droite AL égalea la ligne dioite dounée BC. Ce qu'il

falloit fajre.
[y : SCHOLI1I E}_

Ce probléme pent averr drvers a5 1 Car og le posng
donné eff posé en la méme ligne droite donnée; ow hors
fcelle: ¢y felon chacwnc de ces pofitions il y penft encor .
avair divers cas, denx defquels [enlement nous avons
rdporfe'ig R d':mt.mt gien toss les autres cas ilj -
204 70mrs wie méme confirution &° demonflratiow,

Que fi en la copfiruction on fair fur li ligne droite AB
le triangle ABD Ifofcelle aw lien qwsl - éré fait cqmis
lateral,on demontreva enla méme maniere la ligne droste

‘AL érre égale 4 la Uigne droste B C,

. Quant & la pratsgue de ce probléme., elle eft fort fa-
bile: car il n'y & gu'a prendre la ligne donnée B C, &7 dé

' fom intervale déicrire un arc du cintre A, ¢ quelcogne

ligne droste menée d'icelyy centre 4 cerarc , fera egale
# Lasligne droire donnée B C,

PROB. 3  PROPD. ITL
Deux lignes droites inégales étans dondées, ter
de la plus grande, une ligne droice égaledla

. plus perite. : :

Soient les deux lignes droites iné~ B
gales AB & C, defquelles AB cft la
plus grande : & dlicelle il faut 6rer 1
une ligne e'galc aC. g
A T'un ou Paurre des extrémes de
laplus grande ligne A B, fgavoir eft

~ aupoiug A, {oit pofée par la prece- )

dente prop. la ligne droite AD éga- .
le 2 la moindre C  puis du centre A, .
& de I'intervale A D, foit décric un LT
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scrcle coupant ABenE. Jedis quela ligne AE eft égale 3

C. Car d’autant que par la15. .def. les lignes droites AD, AE

" font égales : &par la conftruction AD eftégale 4 C;parlar.

com Kent. AE fera auffi égaled C. Nous avons donc 6té de
AB laligne AE égale a C, ainfi qu'il faloit faire,

S§CHO LIE

. 4 : v ¢
11y pent bien avoir divers car en ce probléme,i canfe

des' diverfes pofitions aufquelles fe penvent rencontrer

< des deux lignes données , mass em tose ces cas-la om pent
poijonrs farre laméme confiruition & deméflrarionque cy
deffies,comme Proclus a fors bisn vemarqué [ur certeprop,
Quant 4 ln pratigue.de ce probléme , elle eff rres—ai-
[Ze, ven g’sl By a g5’z premdre la moindre ligne dom-~
* wée s de Pintervale d'scelle, décrire de Pun ouw' l'an—
tre extréme de la plus grande ligne un petit arc, .qus
cowpera d icelle, une ligne dgale 4 la moindre domnée.

THEOREME . PROP.IV.

5i deux triangles ont deux cotez égaux & deux b«
tez chacun au fien, & Yangle contenu d’iceux,

- Egal afanigle : la bafe fera égaled’la bafe ; &
*les - autres angles ¢gaux aux autres angles,
chacun au fien; & le triangle égal au triangle,

7 Soicnt les deyx triangles ABC & DEF, defquels le cbet AR

~

L

H .
foitégal ay coié DE, & ACiDI’;&l’angéc_é égal d lan=



38 . PramvrIzzR
le D : Ie disque labale BC {eia égalci labafe EF, & Itangle
égal 3 l'angle.E , & 'angle C 4 l'argle F, & le trianglq
ABC égal au triangle DEF. e . ’
Qu'il nc foic ainfi ; fi onentend le priangle DEF, &t polé&
fur le triangle ABC, en forte que le point D foit fur le poine
A& que DE tombe fur AB,auffi D F tombera fur AC:
aurrement Iangle A ne feroit pas égal i I'angle D. ‘Et d'autant
quelescoftez AB & AC font égaux auxcoftez DE & DF,
chacunau fien ,1ls coaviendront par la 8. com. fent. convettie.
& partant les extremitez E & F :omberan: fur les extremitez B
& C :ainfilabafe EF conviendra avec labale BC, ca: fi elle ne
convenoit , elle tomberoit ou au deffus d'iceil¢ B C ;comme
BGC,ou au deflous , comme BHC: ¢e qui cft inipefiible,
artendu que deux lignes droites me peavent enicioic une efpace
par la12. com. fent. Donc les deux bafes BC,& FF convien=
dront , & partant feront égales entr’elle pgr la fufditc 8. com,
fent. Ec par aiofi tout le triangle DEF convicndra avec rout I¢
griangle ABC, confequemment égal % iceluy > & l'angle B
gonviendraaufli avec'angle E; & Pangle C avec Pangle F;
pareant égaux. §idonc deux triangles ont deux coftez éoaux 3
deux coftez > chacun aufien, &c. Ce qu'il falloit démontrer,

SCHOLIE

Euclide met deux conditions em ce theoreme quiy [t
Au tour peceffairesi la premiere defqmelles eft que deux
eoflexr, dun triangle foient Egaux anx dewx coffez, de
Lautrg chacun aw fien : & la feconde , que les deux
angles contenus d'iccux coftex, éganx , foient aw[fi épanz.
car defaillaint Iune ou Pawutre de ces dewux conditionsy ny
des bufes, ny les autres angles ne pourroient jamais érre
€ganx : ¢ la dernieve défaillant; les triangles pesvene
bien étre quelguefoss égaux , mais le plss fouvent ils
Jont inegunx : ce gque mous powrrions [acilemene demon-
srer icy w'croir que plisfieurs chofes 4 ce requifes womt
encore été démontrées ; neammoins afin de yendre au—
eunement évidente lamece(firé des [ufdites conditions.
Maws rapporsevons icy ce qu'en dit Proclus [ur cette pro=
Pofition ,&» Clayiss apres luy. .

Pour Lz premiere condition de ce theoreme ;s foient dewx
triangles ABC 5 DEF y ayans log angles Adr D gans’

, v
ya L]
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Jeaveir dreitss & les dewx coffez, AB , AC fpaus anx

I

AT
Y% 65 W

Y29

\ .

Aeux cofpex, DE s DF s non chacun as fesn,mas ces dewx-
la pris enfemble éganx 4 ces deux=cy anffi pris enfem—
ble : & [osr AB3 , & ACK , g8s ajosirez, enfemble font 7,
mais D Eﬁlt L, DFy, qus fomt auffi enfemble 7. Ce -
gu'érant ainfi ,la bafe BC fera§, & la bafe EF , racine
guarrée 'de ce nombye 29, laguelle eft plous grande que 5,

. mass moindre que 6, & laire on [wperficse du triangle
ABC f[era 6 : mass Laire du triangle DEF e [eragues.
Finalement les angles fiur In bafe BC ne feront pas egans
“wux angles de deflus [4 bafe EF, chacwn an fien. Toutes

" defquelles inégalirex adviennent i canfe dece gue les

coffex, A8 ,AC ne (onrpas égaux aux costex, DE, DF,

chacum aw fien, v ’ . '
Quant 4 lg feconde condition; Les coffez; AB, AC du
triangle ' )

e | P

[:aient A

A
‘ Y
Eganxs ’2/._ .
X cow . - 2L "\ '
DF de $ e > - %‘;S
s / S L. . )
2riangle M . o J&L‘_i =

.DrF, B
chacun 7 .
wu fien, & chacun dicens foit §, maw les angles A &
‘D contenns d scens costez, [osems iue;gdnx . ﬁi{ A
plns prand que D, Teutes lefquelles chofes éuns ainfiy
e bafe BC [eraplus’ grande gue la bafe B F, comme ib
[era demontré en la 24. prop. de ce Livre, oo
Que [i nous pofons la bafe BC étre 8,0 ls bafe EF 4,
Yaire du triangle AB €, [era 14 s mai Paire du triangle
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"D EF fera la racine gnarrée de ce nombre 84, laguelté
eff plus grande que 9, mass mosndre gque 10, Ce gui eff
 #res-bien conns des Geometres, Co
Er afin gu'on wcfllime pas gue cerre inegalité aduviens
#e s vaifonde ce gque tous les quatre costez des Frian=
gles font éganx , & rendre tant plns manifeste la ne-
‘cefSisd de la feconde cosidirion de ce theoréme , foir um
triangle A BC dugnel le cofté A B foir mondre gue le
coste AC, & anfst gue la bafe BC. Du centre A, ¢ de
Limtervale dw petit cofté A B, [oir décrir an cercle BDE
gnt coupera rapt le plys grand coftd 4.C 5 que la bafa
BC: Car aptrement 1l pafleroit ox par le poinz C, ou an
dels diceluysce qué eff abfurde , ven que toutes bes li-
gres drittes tirées duy centre A & la circonference du
cercleBDE, doivent étve égales entr*elles par laxs.def.
Ru'sl coupe donc la bafe BC en D, & foit rirée la bs
gre AD, Par ls méme 15. def. AB eff égale 4 AD, &
L AC ¢ft commune a tous les deax triangles ABC, ADC,
& ‘partant scenx sriapgles auront les dewx coffex, 4B,
A C ganx aux deux coffer, 4D, AC, chacun an fien;
wmass Langle DAC, contens des deux costex, A D, AC,
w'eft gue partie de langle BAC, conrenn des coffez, é-
ganx 4 cenX=-la 5 & partant la bafe DC ue fera anfss
_que partie de la bafe BC, & pareillement le rriangle
ADC p!rric dw triangle ABC. Ce qus eff anfsi mani-
feste phr lapplicarion des rombres aux lignes : Car les,
Geemetres [cavems tres-bien que be costé A B étans 13,
le cos?é AC 20, : :
& labafe B C A _ 0
215le coffé AD
fera anfsi 13,
& la bafe DC
1L 5 mais Pasre
ou contenu dw
triangle A4 BC
[era 126, &7 ce= f
luy du srhangle - o .\ 1 \
DAC ne fera > '
gque 66\ Donc :
afin que de dewx trigngles les bafes foient égales "ens
er'elles, e lewrs angles anfsi égaux entr'ews , & pas
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peillement les triangles egaux il eff dw tewr neceflaire
que now [enlement chague caﬂ‘ei de Pun foir dgal 4 cha-
‘gue costé de Pantre,mas awnfSs gme les angles contenys
d'icens coffez, foient cganx emrr’enx , comme 4 fort biem
diz Buclide. . :

Finalement s nous remarquerons une fois pour toutes,
g»'Euclide wentend parler en ces Elemens— ¢y gquwe d_e.c
- triangles reltilignes 5 c combien que certe propofitiom
& pluficurs antres fe puiffent fasre generales érans veo.
vitables s tant aw regard des triangles rectilignes que
des [pherigues , i eft-ce toutesfows que cela nadvient
Pas en rontes prapoﬁriom , Comme on pent WOIr em norre
trasté des triangles [pheriques ,'ceft poxrguoy nows é-
pendrons toutes [es propofitions feulement anx” triangles
redilignes , encores qwEuclide ne les ﬂez‘x"ﬁ e pas.

PROP. V. TH. 2. .

. Les triangles Ifofceles ,ont les apgles furla bafe
égaux : & les cotez égaux €tans continuez,
les angles exterieurs fous labafe font égaux.

Soit le triangle Ifofcelle ABC : Je dis premicrement que les
angles ABC , & ACB, fur Ja bafe BC, font éganx. :
Qu’il ne foit ainfi. Soicnt prolengez AB & AC, coftez égaux
jufquesen D & G: & foit fait.
AF ¢galed AG parla 3. prop.
& foient menées les lignes
BG & C¥. Les deux triangles
ABG, & ACF, ayans I'angle
* A commun, ont les deux co-
flez AB& AG égaux aux
deux coftez AC, & AF, cha-
cun au fien ; & par 4. pro=-
pofition , la bale' BG fera
éoale alabale CF, & I'an- *
_gle ABG €gal i Pample AFG
& langle G égal 2 I'angle
F. Item les triangles G CB,
FBC, ayant langle G é-
gal & Pangle F, & les denx
<oftezGB,& GC égaux aux

A
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deux coftezCF & TB : ( CarCFa &é prouvé tantoft égal &
BG ;& AG, AF &ans égaux; & AC, AB auffi égaux; les
reftes C G , & B F feront auifi égaux ) par la 4. prop. la bafe

" fera égale 2 1a bafe; & les autres angles égaux aux autres an—
gles, chacunaufien: {gavoir eft Uangle GBC, égal 2 'angle
¥cB. E: qui des aagles égaux ABG & ACF, ofteles angles
€égaux CBG & BCF; les demeurans ABC & ACB,feront égaux.

Pour lafeconde partic. Que le#coftez égaux AB & AC

€rans continuez , les angles extericurs fous labafe B C, font
fgaux, fgavoir FBC 4B C G , cllea &é fufifamment dé- -
montrée ; lots qw'on a prouvé que les triangles GBC, & CFB,
avoient leurs angles égaux , chacun au fien Parquay les triany
gles Iofcelles , &c. Ce quil falloit démontrer.

SCHOLIER,

Corre propofition eff aufli vraye és triangles équilas
teranx. Carles dewx cirez, AB, AC du rriangle ARC
érans égaux emer enx s oul antre coté CB , eff parcillemens
Egal i tcenx s comme il gvient aw triangle équilateral, os
bien inégal s camme 4l arrive aw rriangle 1fofcele : 1l
s’enfust neceflasrement | que les angles de deffus la bafz
BC » font dgaux entr' eux , & cenwx de deffons la méme
bafe auffi égaux entr'ewx , comme il appers par la dé=
noryi‘mtim cy-deffus,

COROLLAIRE,

De cetres. propsfirion 5 enfuir que tosr- triangle dquix
lateral et anffi équinngle , ceff 4 dire que les rros
wngles e quelcongue trsangle ’
équilateral [ont éganx en-
2r'eux, Car [oit un triawgle
€quilateral ABC s Donc parce
que les dewx coffez, AB5 AC
Jont ganx spar la 5. prop. les
deux angles B ¢ C feront é-
Zaxx. Semblablement, pource
gue les deuv coffex, AB,BC
Jonr cgans, les deux angles A

S & Cferent aufSi égaux, Donc
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par la1. com. feme. tous les srois angles A, 8, C, [erone
franx entr’enx. Co qu’il faloit démontrer.

. .
THEOR. 3. PROP. VI

§i un triangle a deux angles é%aux entr’eux; les
" cotez foutendans igeux angles , feront aufli
égaux enir’eux, i

Soit le triangle ABC, duquel les deux angles ABLZ,& ACB
fur la bale BC lont égaux : Je dis queles deux eoftez AB &
A C qui {odrendent les fufdits angles égaux, font anffi égaux,
" Autrement,foit A B plus grand ;
que A ¢ sl ft poffible : on en AN
pourra donc retrancher .une partje
ggaled A c par la 3. prop. laquelle
partie foit Bp, & foit menée la li-
gne pc: les deux triangles pec,

"& acs,ont deux coftez égaux 2
deux coftez chacun aufien , & les |
angles compris d'i ceux coftez auffi .
égaux ; car I deux coftez 3p & ~
Bc du triangle 3pc font égaux aux deux coftez ac,& c¢B
du triangle Acs, & langle B égal 3 angle AcB; & par la
4. prop. iccux triangles DB, Acs, feront égaux ce qui eft
impoffible : car Punc eft partie de I"autre , Donc les coftez 4 s,
& ac nétoient pas inégaux, ains égaux, Cequ'ilfalloit de-
pontrer, '

CORROL AIRE,

M SPenfusz de cetre propofition s que 2our triamgle
Equiangle ,'cff & dire qui & tows les angles égaux 5 off
Equslateral: car parce qui a éré icy demontré, les an—
gles ABC y ACB étams éganx,les dewx coffex, AB ,AC,

ferons pareillement éganx : Mais fi les dewx angles A
B éroient encore égaux , anf]i les cérer, CA ,CB fubtar=
dans icenx angles , fervient anffi fgaus : & partant .
toss les rross citex, AB ;. AC ,BC cganx entrienx , purs
gwe les ghofes égales 4 wme méme , fomt égales emer'eles.
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PROP- VIL TH. Iv.

8i des extremitez de quelque ligne droite, on
mene deux autres lignes droites , fe rencon-
trans 3 un point 3 des mémes extremitez , on
n'én pourra pas mener deux autres égales i
icelles, chacuned la fienne, & de méme part,
fe rencontrans 4 un autre point.

r Soitlaligne A8, des extremitez de laquelle foient menées
deux lignes dioites Ac & Bc fe rencontrant a quelconque

A BA TBA B

‘roint c. Je dis que des mémes extremitez A & B,& de

a,méme patt que € , on ne peut mener deux aurres lignes droi»
tes égales dicelles A c & Bc chacune 4 la fienne , qui. (e ren-e
contient 4 unautre pojnt que ¢; c'eft a dire que fi de l'extre=~ -
mité A onmenelaligne Ap égaled Ac,& de Pextremité »
laligne 8p égale & B¢, il ne peur &tre que le poine de ren-
contre b , foit autre que le point de rencontre c.
- Carfi fajre fe peut, que le point de rencontre D, tombe ail-
leurs qu'au point C : ol iceluy point D tombera fur Pune oy
Tautre des lignes AC, BC ; ou daus le triangle ACB; ou hors'
iceluy.

Premijerement, iceluy point de rencontre D, ne peug étre {ur
Ia ligne AC, comme en la premiere figure : car il faudroit qug
les deux lignes AD;, & AC fuffent égales entr’elles, fgavoir eft

“la partic au tout ; ce qui eft abfurde : parrant la rencontre D;ng

.‘f? 'Sf_faéPOin.t fur AC, ny anfli fyx B C, 2 caulede J]a mémg ab
nrdied, :
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Soit donc icely point de rencontre D dans Ie triangle ABC,
" comme en la 2. figure ¢ & apres avoir prolongé BC wfquesen
E, & BD iufques en F, foic menée CD. Puis que les deux Lis

F\E

A BA BA B
gnes AC, & AD font poféeségales, lc triangle ACD feralfo:
fcele & par la 5. propofition les deux anales ACD & ADC fu
Ia bafe CD feront égaux. Mais Pangle ACD eft moindre qug
Pangle DCF : { car il n'eft que partie d’iceluy) donc Pangl
ADC eft dufli moindre que le méme angle DCE : & par con~
fequent I'angle CDF, qui w'eft que partic d’iceluy 'ADC, fera
beaucoup moindreque le méme angle DCE. Dercchef’, pui¢

ue les lignes BC, BD, font pofées égales, le triangle BCD doit
érre ofcele, & partant les angles CDF & DCE fous la bafe

®DC, feront éganx parla méme 5. prop. Mais il a écé demon-
tré quel'angle CDF eft beancoup meindre que I'angle DCE,
donc le méme angle C D F eft moindre que 'angle D CE, &
auffi égal a iceluy : ce qui eft abfurde.

Soit donc finalement iceluy point de rencontre D horsiceluy
triangle ACB, comme en la 3. figure : apres avoit mené la li=
goe CD ilsenfnivea que les deux triangles ADC & BCD fe-
ront Ifofceles; & partant qu’ils auront les angles fur la bafe CD
égaux : fgavoir eft ADC & ACD, & BDC a BCD.Maisiceluy
BCD ,cft plus grand que ACD : donc aufli BDC fera plus
grand que ADC, ccft a dire la partie que le tour: ce qui eft ab-
furde. Lepoiut de rencontre D ne tombera donc pas hors le
triangle ABC, nydedans iceluy, ny furleslignes AC& BC: IL
faur é’onq qu'iccluy point de rencontre D tombe au premier
point de rencoutre C : Parquoy fi des extrémitez de quelque
ligne droite, &c. Ce qu'il faloit demo ntrer.
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SCHOLIE

11 est manifefle que i AD , BD prifes énfemblé
érvient fastes égales 4 AC,BC auffi prifes enfemble,; le
point de lewr rencontre D s feroir autre que le premier.
' posnt Cs comme slferosr emcore fi om faifoir AD égale 4
BC , & BD égale 4 AC, mais en lune ny lautre manie-
re , scelles lignes AD , BD ne feroient pas felon Pinten~-
tion d’Euclide : ca¥ il weur que non [eulement les lic
gnes AD ,BD [fosent égdles ans lignes AC , BC chacx~

nea la fienne smiss dufSs que les lignes égales [oient me—

" nées d'un méme posnt s & de plus gque ce foit de méme

| part. Car sl et tres evident qu'scelles AD, BD, peu-

vent bien étre tirés de Lantre cird de C, e'eff 4 fra-
voir aw deffors de la ligne A B. Donc forr 4 propos Eu=

clide met ‘en ce theoréme gue les lignes foient dgales

chacune & la fienne s & menées de méme pare s ére.

- THEOR. {. PROP. VIIL

Si deux triangles ont deux cdtés égauxa deux b+ .

tés chacun au fien, & labafe égaledla bafe; ils
auront auffi l’amfle compris d’iceux coteZ ¢
. égaux,egal 3 I'angle:

Soient deux triangles ABc, DEF ; defquels le cofté 4 mieft
€galape; AcaDF ,&la bale Bcd labafe er : Je dis que
lesangles A & p compris d'iceux coftez égaux , font égaunq

Car puisquelabafe
B ¢ cftégale a labate

A D
EF; fion entend icel- '
les écre pofées I'une fur
" Paurtre, elles _convieri— :
dront tombant le point ' \CE B

s furle point B,& ¢

for ¢ : & parla 7.prop.

Ies deux ligoes 2 & rp , qui font €gales asa& cA, ferens

ontreront au poiut A ,8 conviendrent avec icelles l;gncs BA
’ b

r
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& c & ¢partant conviendront auffi les angles 4 & b contenus
d'icelles lignes; & par confequent feront ggaux par_la8, com.
feat. Done fi deua triangles., &c, Ce qu'il falloit demontrer,

COROLLAIRE.

DPuis-queln bafe EF convient avec la bufe BC, & les
coffex. DE, DF, conviennent aufsi avec les cosfez, A B,
A Cy 1l SPenfust gue non feulement Pangle A eff Egal 2
CLangle D ; mars anfsi que Pangle E eff cgal 4 lLangle B,
" & langle F, ngl 4 Langle €,-2 ronr le triangle egal &
sout le prsangle,

PROB. 4+ PROP. IX.

Couper en deux également un angle retiligne
donné.. .

Soit Pangle redtiligne donné B.A C, lequel il faut couper
en deux également ; c'cft dite en deux angles égaux entr’cux:
Soient de A B & A c retranchées deux pareics égales ap; A E:
& apres avoir mené la ligne b 5,fur icelié {oit décrit le triangle
equilateral p £ F par la premiere pro- .
pofition, & foit menée la ligne A ¢: .
Jedis quicelle ligne coupe I'angle
donné B & c &n deux également.
Car puifque leslignes Ap, Az
ont é1é prifes égales, & ar eft com=
mune aux deux triangles D A ¥,
B AF; les deux coftez Ap & aApw,
du triangle D A », feront égaux
aux deux coftez AE& AF du trian—
le EAF, &.labafe DF égale 3 .
a bafe EF : {écant DFE wiangle équilateral ) donc parla 8.
prop. l’anglc DAF fera égal a 'angle EAF ;& partaot l’an"glc
B AC eft coupé em deux également paria ligne AF. Cequ'il
falloit faire.

A

SCHOLIZE

Rge i an liow du triangle equilateral ¢y-deffus cons
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ruityOn e fais un Ifofcelle , la demonftrarion [ere red3
Jours laméme; Cequw'on pent aufSs faire aux trois propofis
tioms [nivantes. T

‘ Buant a la pratique de certe propofition , nous Lavons
enfeignée en nostre Geomerrse pratigue Probl.s. Bt neuns
moins nous ne lasfferons pas de la reperer icy;Et poupee
[oit wn angle recdtsligne A B C,qi'il faut conper en dews
également. Du centre B &7 de tel
sntervale qwon vondra, foient con-
fe'e.r 8D,BE e’gale:/i pnis des points
D ¢ E foient décries dense arcs
s'entrecoupans en F, & dicelle in-
rerfection [oir tirée par le poinr B,
Iz .ligne droite FB, laquelle divi-

- fera Pangle donné A B C en deux
dgalement. , _ .

Or il apers par ce qne deffus gu’on . .

- pent anfli couper un angle reftiligne en qudrre parties
égales, en hust en feize; en trente-denx, & ainfi cons
[ecutivement s en procedant rousjonrs par augmentation
double: Car apres qu'un angle reitilicne eff coupé en
denx également ,fi on divife derechef chague partie en
denx cgalement , on aura guatre angles égans. Que fi o
coupe derechef chacun dicenx-en deux également , nous -
wurons buit angles égaun, & ainfi confequemment, '

PROBL. 4. PROP. ‘X

Couper en deux égalemerit une ligne dtoire
donnée & terminée. .

) ) O
Soit la ligne droité donnée & terminée AB : laquelle il faue
coupet en deux également. R
Susicelle ligae lAB foic_conftiuit le triangle equilatera
ACB par la1. prop. & par la prec. l'angle C foit coupéierrdeux
- également par la ligne CD, tirée iufques A ce qu'elic coupe
ABenD. Jedisquiicelle A B eft coupée en deux également.
en Do .
Car puis que les angles du point C font égaux, & le triangle
ACB, cft equilatera, les deux tiiangies ACD, & BCD, ant
: deux




. ‘ - . ELEMENTS 49
deux'coftez AC, CD, égaux i deux coftez BC, CD, chacun
au fien, & les angles du ygint G
qu'ils comprennenc aufli égaux;
partant lpat 1a 4. prop. labale AD, '
feratgale i la bafe DB. Donc AB
cft coupée en deux également en

,'D. Ce quiil faloit faite,

ScCHOLIE °

Nows avoms exfeigné la pratique de certe }rppo_[:fﬂ'm ‘
en nosire Geomerrie pratigue Prob. 1. & ce fair ainfi:
Pour divifer lniligne droste AB en dewx parries éga-
‘les, dw centre A, & de quelgue intervale que ce foir
(plus gramd touresfois que la moi2éé dicelle A B) fosene
décrite denx arés de cercle, Pun an deffus divelle ligne, =~
comme C, 07 Lautvé an deffous, comimg D; puts dn cen— -
#re B, & du méme intervale . ’

[oient décrits deux antres arcs . P4
gui conpent les precedens efdirs £
points C&» D, puis d'une sr1rer- E
[e@tion a Laurre , foir tirée s AAre— ""'-'.'n
digne drotte CD, Inguelle ton- ' E DA
pera AB endenx également am

Y F
poine E. E{f' 4 notey gue fi de . ' 'ﬁw

pare & dantre de 4B on pe-
ponvest décrive denx arcs com-
me D ; il faudreir gyame décrit L
les dewn arcs C, exvrir le romfa Lun ;lm- Erand =
.zervale, & en décrive deux awrres ares xm deffus de C
& ,14 'bgm mende dune snterfedFson 5 Lantre, b'co;j)i; '
nuce iufhues 4. AB) la coupera en dewx egalemens, :
Or sl apers par ce que déffus , gu'on pent asfSs voupe
une ligne drofte finie en guarre parsses pales s em 8, en
Y6y en 34 &P ainfi que nous svoms dir \en lu precedenté
prop- de lz divifion de langle rez?iligne. Maiscommeny
on peus divifer wne ligne Wraite terminde en tanedepurs.
S . D S ‘1‘ .
N . “\ »jtra\‘



EL. RiMre £ :
164 Bpales qudon vindin , nous avers. énfeigné én noffre
Geomerrie prarigue Probl, 7 : & ce rant Geometvrigne=

. went gue M.échmiguemmt avec le compas de proporzion,

- PROBL. 6  PROP. XI-
Sur y{hc li"hrqc droite donnée, & d’un point ¢n
icele, éﬁver iine ligne droite perpendiculaire.

. ’S.'oit une Ii:gnc 'droit:&onnée AB, & lc point en icelle C : d'i-

celuy pointgl faut mener une ligne perpendiculaire 3 icelle
B s . [N B

Sg;icnt du point C prilesles deux liznes égales CD & CE

#ar la 3, piopofition, & fur DE: (oit fait le triangle cquilaceral
DFE, & de C A Ffoir B :
‘menée laligne CF: Je ;= '
]dis %u'iccllc %F eft la : :
igne} perpendiculaire
dgmidggar les trian- .
gles DFC & CRE
ayans deux gOtez égaux
a deux cOtez, chacun
au fien, fgavoir DC &
CE pat laconftruction, L
&L romiiun 5 & {a T
bafe DF éghale 3 1a bafe EF, 3 caufe que letriangle DFE eft
equilateral } par la 8. prop- les angles au point C; contenus des
 coftez §£ pts feront égaux 5 & partant par la 10. def, -ils fone
dits drons':%( la ligne CF perpendiculaire 3 AB, ainfi- qu'il fa*

. loit faire. .. . .
: S ’C HOLTIE

_ La pravigue de cetre propos .. .
firion off evfeignie en nestre .
- Geomerrie pratigue , Prob, 2, T
. W memmmosns nosss la vepere= *i - '
}-,_om'mmre icy, Powr flever . . : -

ur.4 B yne ligne perpendicy ,__,__i.'-——— ]
Aasre du foiwgg, ij"aiﬁm mar=- A—gTETB
;n_’q{ ugfullc ABdeux points 0 . “ e .

“
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. cEL s M O'NT. <t
votame D, épalemens diffans de C, & d'icenx posnts, foient ,
décrits denx arce d'wn méme iwreryale sentrecoupans’
en B, de lnguelle interfection [sir tirde 4 Claligne droi-,
te EC> qui [era perpendiculisre 4 ladize A B, » )

. fue fi le point denné étasr B a lextremiré de la li-
gne , sl fandroit continuéy ladire ligne s & fur icelle
Crant cowtinuée faire comme deffies ; ou -bicn news pren-
drons un point awu deffuc dicelle .
ligne, comme C, legue! foit plus
Prés du poinr downé B, que de . \o|
Lastre extremité A ;puis dice-
dny point C,' & de Dimtervale
C B, wims décrirome la circonfe- .

‘remce DB E, qué coupe lx ligne ‘&n‘»
donmée en D, & diceluy poins n
D par C, noms tiverons la ligne
droite DCE coupant la [ufdire. )
csrconference en E, duqued point E [oir tiréde la ligne drofre -
E B, laguclle [era perpendscuisire 4 4 B, '

Aut:cmenf,du . .

spornt downé B, . ‘

?é’ de guelgne ' ' 5‘1’<,
intervale que =4

ce foir BC,
moindne townte~ R . *
fos5 que beligne
Aonnée, foir dé-

€rit un arcCDE

plw grand que

le tsers de la ¢
esrconfercmce .
entiere du cere. ‘ o) : B
ele,puis fur ice- A ' )
l4y arc CDL [esent pris deux intervales C D, DE, chaw

exn gal au femidiamerre BC, & dés points D3 E, foiens

© décrirs deyw arvcs de cercle s'entrecoupans aw powmy F, '+
dugquel [oir tivée an point B la ligne droite FB, quifera
perpendiculaire & AB.

Ef} 4 morer gu’emeare que le point donné B ne fut Pex=
rremire de la ligne, on pdurroit neanmoins mener laper-
perdiculaire par-Lune o Lamtre des-denx manicres cy="
‘Aefnr, - : Da -

i)

T
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PROBL. 7. PROP. XIL

Abaiffef wme ligne droite‘ perpendiculaire fur
une ligne droite indeterminée, & d’qP poing.
hors icelle.

Soit.la ligne droire donnée & interminée A B, & le point
hors icelle C, duquelil faut mencrunc ligne pespendiculaiie
fur AB. . . ’

Soit pris au del3
de la ligne AB

" quelconque point
D ; puis du centre
" C, & de l'interva-

no )
le CD, foit décrit . '
le cerele ED Gy ,
coupant. la ligne. : :
ABés pointls & — / o
G, puis par la to, \‘~/ )
prol;i. fo}i’t coupée AR i @ =
"« EG en deux ega-= B T
~Jement au poiot H, & foit menée la ligne CH , laquelle ic dis
étre perpendiculaire 3 AB. ,

" Car érans tirées les lignes drojtes CE , C G; les deux coftex
EH&HC; du triang%c EHC , feront egaux aux deux coftez
GH & HC dutriangle GHC, ur chacun au fien, & la bafe
CE eft cgale 3 labafe CG, éransicelles tirées ducentre C 2 la
circonference, & parla 8.9:(;9. les arigleg du clpo'int H feront
€gaux ; & partant par a 10, definit. ils{erone droits , & laligne

€H. perpendicul. 3 AB. Ce qu'il faloit faire,

SCHOLIE,

L pratigue de ce probleme of enfeignie en noffre
Gemnetrie pratigue probl.3, & eff selle quw'sl enfust. Pour
-mener 4 wne ligne domnée AB une perpendiculaire dum
point danné hors icelle , comme C ;5 d'sceluy point C foir

" décrit un are qus éonpe la ligne donnée en D & B, pan
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_'\_ EremMmzzNay
5CCHX POInLS )
comme :zntre:, -
foient décrits ' .-

deux ares de -
cercles d'un B
méne interva~ <~ a
le squs sentre-

COspent aw poiny \ J .
°F WE 1l i impor— : Ty ):.',/

.re pas de quel N '
cofté ce foir, an \_/ B-
deffus ow au , :
deffocs de ln ligwe A B) puss d'icelyy poins F, §procedy
- danné C, foir tirée wne ligne dreite FCG , qus Tencontre

lu dennée e G; & icelle FCG [era perpendiculnive 4

A B. )

'THEOR. 6. PROP. XIIL

o, , \

Quand une ligne droite tombant fur une ligne
droite fait angles , ou iceux feront deux an-
gles droits , ou égaux 3 deux droits. g

. Soit laligne droite A3, laquelle tombant fur unc autre lie
gnedioite ¢ p, fait lesanglesca A, & nB A Jedis quiceux
fonr deux.angles droits, o egaux 3 deux droits.

Car ou iccﬁ 1 A

¢ ligne A B eft perpendiculairc 2 ¢, ouelle ng

Vet pas s §i elle et perpendiculaire, les deux angles fong

droits par lazo. def. Si
clle ne I'eft pas, foit le~
‘vée la perpend. Bx par
la 1. prop. & les deux
anglescax & paE.fe~
rant droits pat la fufdite
deff. mais par la 19,
cclamb fept.“ le fcu‘i an-i '

gie droit pBx.cit coa . ) =
aux deux angles pp A, o é D.
A B 5 cafemble § parquOy fi on leur ajodite Ie commun’c n )
lestroisangles B A,- ABZ & c B B feront egagx aux deux
.droits D 55,6 3§ Derechef , d’aurgar que pat [a méme

R_ij

e

-
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19. com. fent. les deux angles CBE, A B E. enfemble font.
€gaux au feul ABC : fi on adjotite le commun DBA , les deux
angles ABC, DBA ferone é%al_u aux'trois CBE , ABE, DBA:
mais ces trois—Cy ont été demontrez ézaux i deux dioits 3
donc ees deux-ta ABC, ABD feiont auffy €égaux a deux droits.
Parquoy fi ubie ligne dioite tombante fur wne 3utre ligne
droite, &c. Ce quil faloit demontrer.

§CHOLIE . .

Certe domonftration de Theon eff [uivic par la pluf-
pare des Interpretes A Euclide s mass les awtres ayans
mberré Comme deffus que -les déwx angles CBE & DBE

tnt dreits , concluént smcomtinent par la 8. com.[ent.que.
los dews ABC,Ox ABD enfemble feront donc anfSi égans

w dewsx drosrs, vew qu'ils occupent autant defpace, vosre
" de mémae, guc les Aeax droijs CBE, DB E, & conviennens
avee eux, .

. AN Clevins & Temurgxé 5, qﬂ, cetre propofition [eme
blc depepdre de guelgne commune notion de Lefprit.car
* dé'ca gue langle ABC excede Pangle droir EBC, Pun-

“gle re}a‘ ABD eff exceds par Pangle droit EBD car
© comme en celur-la Pexcex ,(ft Pangle ABE, ainff en cet-

#ui-cy le defaur eff de méme angle ABE. Parquoy l'om .-
. ﬂurm‘ conclure, gne les angles ARC, ABD ﬁmt e:g‘mx P -
" deux droies, artendu que Lexcez, de langle abrug A C,

ef le defunr de lLaigh ABD. : ]

\"THEQR. 7. PROP. XIV.
\ .

S$i i un point de quelque ligne droite fe rem<
contrent deux autres lignes droites de part
& dautre d’icelle, faifanc deux angles égaux
a deux droits: icelles deux lignes {e rencon-

treront diretemeént. - - -

. e o .
+ *Soit la ligne droite AB. 8gen icelle le poit B, auquel fe
- xencontrent deux autres lignes droites CR & DB de part &
dautre d'icelle A B, faifang les deux angles ABC& ABD




\

, ) . ErrmeEnNe, ! e
€gaux 4 deux drojts : Je dis qdc..CB & DB fe réncontrent dic
teement, Ceft 2 dire que CBD cft une ligne droice. ~ ~

Autrement, i CBD n'eft ligne droite, foit continuée CB di-
re@ement de a pare de B, & la_contingation” d'iceile tomberd
ou au deffus de BD, cu au deflous: ' :
qu'clle tombe donc au defluss, sil eft A
poflible, comme BE, en force que . Co
CBE foit ligne droite.D’autant que ' ' .
AB tombe fur CBE. les deux angles . . . _
ABC, & ABE, ferontégaux i deux - : ):f
droits’ par la 31, prop.Mais par 'hy- ) - o
pothefe les deux ABC & ABD. font £l~ ";i) )
aufli égaux a deux droits , & par 1a g ree———
10. com. fept. tous fes angles droits I
font égaux entr’eux +ddc par la 1.c.{ent. ces deux angles ABC,
& ABD feronr égaux aux deux ABC, & ABE, Parc‘i:uoy Stant
Pangle commun ABG, les reftans ABD, & ABE;fcront égaux,

* le tout & la partics ce qui eft impoffible, Parquoy la ligng
droite CB érant prolongée, ne rombeta pasau deflus de BD;

* mais elle ne:tombera. pas aufli au deffous , car il adviendioir-
tolijours la méme aBfurdité : donc CB, & DB [e renconproient
direCtement. : Ce qu'il faloit demontrer. o

THEOR. 8. PROP. XV. ::

Si deux lignes droites fe coupent Pun Pautre, elles.
~ feront les angles oppofez au fommet égaux.

= . 1 -
Seicnt les deux lignes AB & CD, fe coupans P'unc Lautre'ag .

point E »"Je dis que les angles oppolez au fommer , fgavoix

AEGC, & DEB, font égaux entr'cux. ’ .

Cardrautanr que furr AB tom=- '
be la ligge G, lesangles AEG - ‘A‘

& BEG, font gaux i deux droits

par %15, prop.. Irem, pour [a méme

. railon, CEB, & DEB, feront égaux

& deux droits: partant les denx an-
glcs AEC& CEB, {eront égaux anx .

cux CEB & DEB. -Que fi on ofte

" le commun CEByle demewant AEG

’
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fera egal au demeurant DEB.” Le méme {c peut auffi dire des,
deux angles oppofez AED, & CEB.. Parquoy i deux lignes
droites, &c. Ce qu'il faloit demontrer, ~

COROLLAIRE.

2} Senfuit de certe demonstrarion s que deux lignes
droites sentrecoupans , funr aw point de lewr [ctionm qup~
2re amgles egau% 4 quatre angles droirs. Eft anfSi ma-.
nifeste qu'érans conslituez, tant d'apgles qwan vesudra
- Uentour d'um [eul ¢ méme point, qu'ils [erons Sfenle=

maur eganx. 4 quapre angles droirs 5 car fi de E, en la
. precedente figure  on mene tant dautres lignes droites

¥ o voudra, clles diviferont feulement les guatre an-
gles confFitmer, an point E, en plufienrs partics i toutes.
lefquclles parties prifes enmfemble s feront egales aux
guatre angles d'icelyy point E, par la 19. com. (ent, ¢ off
a dire 4 quatre amgles droies. ¢ .

§CHOL!?E,
-, ® R
Kons demantrerons icy la converfe de cette 15. prop,
gwi, felon Preclus , eff telle. '

Si a un point de"quelque lighe droite fe rencontrent deifx
autres lignes droites, non’ de méme (Pan: » faifant les angles
3uf_omrxl‘c;cgaqx;iccllcs decux lignes fe rencontreront dixecte- _
ment. . ’ . . -

- Seit lsligne droive AB, &t wn
point en icelle E, augnel foien:
mendes Ves dews lignes droires
CE, DE de part & d'gutre de
AB faifant les angles. CEA,
DEB- agaux entr'eus. le is 4 'i-
eelles lignes C E;DE [e rencos—
trent deiretement. Car adjog- '
rent ayx angles egayx CEA,
DEB, langle commuyn CEBR: )
les deux angles CEA ; CEB ferons eganx aux deux ans
gles DEB, CiB par le 2, w¥iome. Mu3 les dewx angles
CB, CEg fon* cganx 4 dewx drosts par La 13, prop.
Donc les dewx DEB, CEB feront aufii egany & deux droses,

5, .




~

EraMeENT. ’ sy
¢ par 1s Y4, prop. les lignes dreites C-B, DE fe rencon=
treront divectement. Ce qui eftoir propof¥. . -

Pellerier & aucunement changé cette converfe : car il
dir que fi quatre lLignes droires AE, CE, BE, DE fe
renconttans aw point B y font quatre angles dont les op~
pofex. AEC, BED fosent egaux entr’eux , & le; oppofez,
BEC, AED s aufSi cganx entrenn: les desx lignes oppo-
ﬁte.r AR, BE [¢ rencontrepont divelfement, comme m(ﬁi
les dewx CE, DE. Ce qui eff manifesté; car i aux an-
gles egaunx AEC,BED , on ajosste les égaux CE B, AED,
par le 2. axiome les deunx angles ARC, CEB feront é-
ganx anx deux angle; BED, AED, Denc tant ces deux-
lasque ces denx-cy, fint moirié des quatre angles faits
wu point B, lefquels par le Coral. prec. [onr eganx & gua~
tre droits. Pargusy les denx angles AEC, CE B, fevomr
eganx & Aewx drosts, & par la 14. prop. les deux li-
gnes, AE , BE fe renconrreront direitement. Er pour
méme raifon C E, DE feromt aufSi wne, fenle ligne dyoire

‘cD. :

"7 THEOR. 9. PROP. XVL

Un cbté de quclconque triangle égant prolongé;:
Yangle exterieur eft plus grand que fun on

@ des oppofez interieuts.

Soit le triang@ ABC, .
duquel Jo cofté B C foit
continué fufquesd D. Je
dis que Dlangle exterieur
A C D eft plus grand que
Foppof¢ interieur BAC: Et
eacore plus grid que ABC |/
autre oppof€ interieur. . g X
Qu'zinfit ne foit :" Apres :
avoir coupé AC en diux
egalement en E, foit me~
néelaligne BE , & conti~
nuéeivfques en F:en forte - :
ue EF foit faitc égale & . ‘ o
E, & foit menée FC. Les . ,
deux wiangles AEB, & €EF , ayront Ies doux<dtez AE & EB»

A




| foienr menées du point A 4 ls
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éganx aux deux coftez GE & EF, chacun au fien par fa cons
ftiution, & par la precedente prop, Pangle AEB eft égal &
Pangle CEF : donc par la 4, prop. les bafes AB & FC {croryr é- -
crales,& les autres angles égaux,chacun au fien:& partdt Langle
BAE, feiaégal 4 Pangle ECF qui w'eft que partie del'angle
A CD., lequel pour cette raifon {era plus grand que Loppoté
intericur BAC, Quie fi le cofté AC cft prolongé cn G, & BG
coupé en deux égaiement en H, & on tire la hgne AH I, tel-
lement que H I {oic égaled AH, & foir menée C1: Onp de-
montiera par méme raifon que deflis.qne Pangle externe BCG
eft plus grand que Pinterne & oppofé ABC. Mais par la_pro-
pofition precedente a iceluy BCG, eft. ézal I'externe ACD: .
donc iceluy ACD,; eft auffi plus grand Rue interne & oppof&
ABC. Parquoy cn tout triangle, un cofté eftant prolongé,&c,
Cequ'il fal8ic demontrer, S

COROLLAIRE.

| De cerse prapofirion sl senfuit ( dis Peoclys ) 1;4‘(3'3:[
meme poine ok mf_penp mener .. ‘
o une méme ligne droste plus . A -
de deux. lsgnes Broires égales '
mirclles, Carf faire ft']/eut .

ligne BC, trois lignes droites”
AB, AC,AD, egales entreles
d'ausant que les coffez, 4B,
AD, [ont egang; par la§. prop.
les angles 5131),1-7405 ﬁmi - B D
bafe BD férm’t £ganx: Derg- " - - A T
chef, pouyce g les coffex A B, AC [int eguanx , par la
AEO~% prop. les ngles ABC, ACE [ur la bafcBC fe-
vho: eganx. Parquoy vew qu(;cb,que dn!le»ADB & ACB;

eft egal 4 1 ;gngle ABD, parle 1. com. [ens, Pangle ABE

[erdegal 4 Panglé ADEC, c'eff i dive Fexzerienr 2 Pop-
Pof interienr :ce qus eff abfurde , i que par certe
16, p. léxzerne eff plus grand que Dinterme. Donc on ne
powrra pas menerded 4 BC plus de dewx lignes droires
- egales entrielles. Ce qui étoir zropofé, o




-“§LIM!NT. . . [T

“THEOR. 1o, PROPR. XVIL.

“Tout triangle a deux angles plus petit§ que deux
droits, de, quclle fagon qu'ils foient pris.

Soit le criangle ABC: Je dis queles deux angles B, & acs
font enfemble plus petits que deux droits 5 commic aufsi les
deux A& A ¢B:ltemlesdeux A,& 3, ) , )

Car apres avoir continué le cofté . A :
B G, infques en D, il eft evident par .

- la 16; prop. que langle extericur

-A ¢ p eft plus grand que T'oppofé

iuterieur B : & pat Ia- 4. com. fent,

fi on leur adjolire I'angle commun

Ach,lsdexacp & acafee p g

Tont plus grands queles deux B & B
A CB. Mais les deux ACD &

*A ¢ 3, font egaux a deux droits, pax ; S
lars. prop. Partant ABc & AcH, )

for plus. petits que deux droits. ‘ . . ¢

On demontrera pareillement que les deux angles A & Aca:
Ttem, les deux angles A & B, en prolongeant un autre cofté,
font moindres que deux droits, Parquoy tout triangle a deux
angles plus petits que deux droits, &c. Ce qu'il faloit demon~
uer.

COROLLAIRE. - . ‘

De cecy eff manifefie gue d'un méme poiny on me pest
mener plus d'une lsgne per-
pendiculaire fur wme ligne
droste, Car [i fasre (¢ pewty .
foient menées de A furlg lie
ligne droste 8D, les dewx pers
pendic : 4D, AB. Donc xu
triangle ABD, les denx angles
mmternes ABD, ADB) ferent
dgann g deux dreirs ; puss que
chacun 3ff drois, Coquicft sma
2fible’: cav il 4 éré demone .
t7é cy-deffus, que deux angles d'un triangle [nt moin=

‘@R D

-
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dres gue deux angles drotts, . ’

1L 5" enfuit anfli de certe prop. quen rout triangle, dugnel

un angle eff drosr, ox obrses, gue les awtres [omt asgus.
Car puss quw'il a é1é demontré que deux angleé .quels
ax’ils fosent 5. font moindres que denx drosrs, il eft ne=
ceffaive que s'sly en-a un drost eu obtas i celuy qw'on.
voudra des deuwx antres [ois aign : car qutrement en un.
sriangle ferosent deux angles droits, on plwe grands que.
deux droits. . . . >
 S'enfuit encore de cette prop. gue fi ume ligne droire
A B, fasp avec une antreligne droire,CD, angles imégan,
- fpavoir eff ABD,aigu, & AR C, obtses, & de guclconque
point dlicclle AB, on tire une perpemdiculajre (ur CD,éom-

. me AD:icelle perpendiculatre AD , tombera de la pare

de langle aigu ABD: car qu’elle romsbe; sl eft pofSible,dm
uﬂe’ de l’angle obtus ABC 3 comme AC. Donc an t('icnglt
ABC, bes deux angles ABC, ACB, Obtus & drost, [ont
plu': grands que denx drosrs s mase anfSs moindres que
deux dreirs par certe prop. ce qus eff abfurde. L4 per

- | pendiculaiye tirée de A5 ne tombera donc pas du costé
de Langle obtws , & partant tombern du cofté de Pan—.
" ; % i ?

aigs.

: Eﬂgémare manifefte par cette prop. gque tous les an~
gles d'un triangle equilsteral , & les deux angles de
deflus ka bafe d'wm triangle Ifofcelle | font aigus. Car
puss que dexnx angles guels qu’sls fosent , dun triangle
equilateral, & les deux de deffis la bafe Lun Ifofcele
[ent egank entr eux par la §. prop. & tant ces denx=cy
enfemble s que ges dewx~la , font moindres gue dewx
droits par cette prop, chacun dicenx [era moindre qu'un
droir , 'eff & dire aigu s car 'i) érosr droits ow obtus,

rous les denx enfemble [eroient , ou egmé deux drosss,
ow plus grands. ‘ :

THEOR. . PROPD. XVIIL
De rour triangle, le plus grand cocé foutient le
plus grand angle.

Soit un triangle ABC, ayant Ie coftéAC plus rand que fo’
e:g; AB. Jedisque langle-A B G, cft plus grand que langle
! ) . '
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o'il ne foit aidfi : Puis que AC eft plus grand que AB,d'i-.
celﬁLvl‘bit rerranchée AD, c%a[c a1 AB, & loit menbe BD. Le
triaﬁglc A BD eft Iofcele, & gl; A

TR prop. les deux angles ABD,

& A D B, fur labafe BD, feront
<gaux.Or I'angle exterienr ADB,
oft plus grand que l'opposé inte-
rieur, C, par Ja 16. prop. Mais
ABC &ant plug grand que ABD, | \ .
il fera aufli plus grand que .fon h:) -
égal ADB: & i'pfus forre raifon ’ ‘
A BG faraplus grand que C. Par méme raifon; fi on-pofe le
cbté A'C, plus grand que le c6té B € ; on demontrera Langlé
ABC érre plus grand que l'angle BAC, cavoir eft, fide CA
an coupe une ligne égale 3 B'C, &c. Parquoy le plusgrand
cofté de tout triangle, &c. Ce qu'il' faloit demontrer.

CORROLAIRE.

. . L ] . 4
11 eff donc manifefle par cette demanfiration , que ttus
des zros angles dun trigngle fealene font ineganx.
. S

THEOR. 12. PROP. XIX. °
En tout triangle, le plus grand angle eft {olitenu
du plus grand coté. '

~2

Pangle C. Je dis quele cofté BG,

qui fodtient le pjus grand angle @
A, eft plus grand que le colté
A B, qui -foiitiént' un moindte
angleC, .

Autrement, il (era egal, ou plus
petit : Il ne peut é:r{g egal, d’au-
tant que le triangle feroit Ifofce~ | r ul
lc,:&%ar las. pr%p. les deux an- - A " B

les A& C feroient egaux contre Phypothefe, I ne peut auffi

tre plus perit , d’autant que par lax8. prop. langie A feroit -
plus petit que Pangle C, ce quielt guffi contre Phypothefe. 11
- fera donc plus grand.Par méme mi.(g:lz on prouverz le cbté BC,

Soit le triangle.A B C duquel l’aﬁgle Acft plus grand que
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écre plus grand que le cofté AC, fion pofe Pangle A, érre plus
grand que I'angle B. Donc detout triangle le plus grand an~ -
gle cft (olitenu du plus grand eofté. Ce qu'il faloit demontzer,

, COROLLAIRE.

" I Senfuit de cegre propofition , que ff de quelcongue
point on tive [ur une Jigne droite tant dantres lignes
dreites_gu'on voudra, Uume defquelles foit perpendicy-
laire , icelle perpemdicnlaive [era la plus petite de tous
ses, pus qu'elle [era toiijonrs oppofce i un angle aigu,
& les awrres 4 Panglt droir fasr par icelle perpendicu=
lasre,

THEOR. 13+ PRODP. XX.

.En tout triangle,deux cbrez de quelle fagd qu'ils
" {foient pris,fon} plus grands que le troifiéme.

Soitletriangle ABc: Je dis que deux coftez d'iceluy lef
uclson voudra, (gavoiseflt 43 & ac,
ont plus grands enfemble que le troi-
fiéme cofté Bc.
- Qu'il ne foit ainfi apres avoir pro~
longé 8 A , julques en ', & fait A D,
€égale d acfoir menée laligne pc Le
tuangle p.Ac, feta Ifofcelle , & par la
§. prop. lesdeux angles Apc,& acp, @
fur la bafe pc,feront. égaux. Mais o
paileg. ax. pce,eft plusgrand que pe A til fera donc auffi
plus grand que fon égal A pc : & rpartant pat 1 19. prop. = p,
{etaplus grand-cofté que Bc. Mais B D » et égal aux deux
coftez Ac,& B & : donc aufli iceux Ac, & B A, feront plus
grands que BC. On demontrera en laméme maniere que deux
autres coftez tels que Pon voudra fonr plus grands enfemble
ue Pautre. Parquoy. deux coftez d'un triangic pris en quelque
oree gqne ce foit , font plus grands que lautse, Ge qu'il- falloir
demontrer, '

' °
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. THEOR. 14. PROP. XXI.

‘81 des extremitez d’un cofté de quelconque

triangle , on méne deux lignes droites fe ren<
contrans au dedans d’iceluy : icelles feront

+ plus petites que les deux autres coftez du trian-
gle, mais elles ferong un plus grand angle.

Soit le tilangle ABC , & des extremitez du cofté B G,
f_ojent menées intericurement deux ¢ A
lignes dioites BD,CD fe rencon~
trans au point D Je dis quicelles - \ 0]
lignes BD ; & CD enfemble font plus
petites que les coftez BA ,& CA, en-
femble : mais que I'angle D, eft plus
grand que Pangie A.-
Qu'ainfi ne {oit continuée BD, juf-
quesau point E. Donc par 12 20.prop.
Ies deux coftez BA , & RE, dunijan- ® a.
gle BAE, feront plus grands que le troifiéme BE : Etfi on

deur ajotite chofe' commune -E C, par la 4. comm, fent les,

tours CE, EB, feront toufiours plus petits: que les toucs
CE,EA, AB, c’efl & dire CA, AB. Parcillement les deux c6~
t¢2CE , ED, du triangle CED ,-font plusgrands que le tioie *
fitme €D, aufquels ft dn ajoufle ckofe égale, fgavoir DB, les
touts CE#ED, DB, ou CE; E B, {eront tousjours plus grands
gue les touts CD, & D 8. Mais il a &té demontré que C A,
AB, font plus grands que CE, EB :donc CA, A3, feront
beaucoup plus grandsquc CD, BD. Ce qui éwoit propolé en
la premiere pactie. o

Pour la feconde partic , favoir que I'angle BDC eft
plus grand que Pangle A. D’autant quil eft exterieur da
tiiangle CED, il fera plus grand que fon oppofé interieur
‘CED parla 16. prop. Mais pour la méme raifon, iceluy angle
CED eft aufli plus grand que fonoppof¢ interieur A : donc &
plus forte raifon BDC fera plus grand que A. Si donc des ex—
rremitez d'un cofté de quelconque triangle, &c, Ce qu'il faloie
demanticrs ' T . '
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Faire un triangle de trois lignes droites égales
i trois autres données : mais il faut que deux
dicelles de qu'elle fagon qu'elles foient pri-
fes ,foient plus grandes que Tautre ; d’autant’
que de tout rriangle, deux cotez de quelque
fagon qu’ils foient pris, font plus grands que

* Pautre. -

Soient trois ligncs?lonnécs A, B, & C, defquelles deux de
w'elle fagon qu'clles foient prifes, font plus grandesque la troi-
1éme : car autrement d’icelles on ne pourrort pas conftituér un
triangle, comme il apert de la 20. prop. en laquelle il a été de~
montté que de tout triangle deux coftez font tousjours plus
"grands que autre. Ii faur faire un triangle ayant les trois ¢~
tez egaux A icelles trois lignes données,

Soit prife unc ligne droite, tant grande qu'il fera de befoin, «
comme DE , de laquelle foit retranfhée DF, egale 4 A5 &
puis du refte foir prife FG egale 3 B,& GH cgale 3 C, & dt{".-
centre F, & de l'intervale ¥D,foit décrit un cercle DK L: Item
urrautie cercle HK L du cemtre G, & de l'intervale-G Hyqus
pant le premier
cercle au (Point

Kduquel foierit

menées lesdeux .
lignesKF, KG. ley -
Je dis que les H 1]

coftez du crian-
“gle FKG font
‘€gAUX AUX TIOis
ligues dousées
AB C. R
Car d’autant que FD, FK font egales par la def. du cercle:
Ttem GK & GH; les trois coftez du triangle FKG, font egaux
aux tiois lignes D, FG, GH, lefquelles &rans cgales aux trois -
donn€es par Ia conftruction; auffi les coftez du triangle FKG
feront egaux 3 icelles lignes données A, B, C. Nous avons _dgn}:
. ait

o
)
e’ —




-

 puss dw pomst D, & inter—

Ere MENT 12
fait un m'anglc de trois lignes dtc_utcs‘ c_g’ale_s aux trois lignes
droites données A, B, C, Ce qu'il faloit faire.

SCHOLIE..

La pratique de ce probl. eft enfeignée em nofire Geom
metrie prarigue Prob . 11.&” :

~eff relle ; Soie prife la ligne

droire D E egale g guelcon~
3 \
gue desdonnces commed A,

wale de la ligne 8, foir dé=

crit un arc F; [emblable- ~

ment du posnt B, ¢ de 'sn-  ABQ
rervale de Panurre ligne Cs ’

Joit décrsz un autre arc qus cospe le premicy an poins F .
puis a ladite interfeftion [oient tiées les dewx lignes

drasses DF, EF 5 & fera fait le triangle DEF | gyane

des treis coffez, ecganx anx trou lignes droites domnées

4,B,C. : ~

PROBL. 9. PROP‘XXIIL .

Sur une ligne droite donnide’, & i un poine
donné en icelle , faire un-angle rectiligne
egal 3 un angle re@tiligne denné. -

Soit laligne donnécAB , & le point cp icelle A ; fur Tequel il
Faut faire un angle re@iligne egal 4 'angle reiligne donné C
Ayant pris &s %ivnes CD,CE,qui -« -
conftituent l’angﬁ: donné C quel-’ P o
conques points D, E, foit menke ' A
ia ligne D E: & fur AB foitcon- v
ftruit par la prop. prccedentc le . - ) }
triangle A F G, ayanrles trois c6-~ - .
tez cgaux aux tro?s cbtez du trian—- - ¥ E I @,
gle CDE, fgavoir cft lesdeux c6-
tez AF, AG), egaux aux deux ¢6-
tczCD,CE, & labale FG a la
bafe DE. Il cft doncévident par la 8. prop. e Vangle A

~
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feraegala langle C donné, Nous avons donc fait fur AB, &
aupoint A, I'angle F A G egal 4 undonné D CE, ainfi qu'il

éroit requis.
SCHOLTIE

- Combien gue ls pratiqgue de ce probléme fusr enfeignée
e noffre Geometrie prarique. , neanmoins nows I enfei-
" gnerons encore icy.Sost
wne ligne donnée A B,
&7 un posinsrenicelle A,
anguel il faut faireun
angle reltiligne cgalan
- dopné CDE, D centre
D foit fair de rel in-
rervale gu'on voudra snare FG, gus cospe les ligmes de
Langle donné és poines F, G ; prss du méme imtervale ,
*fosr décrit du cemtre 4 yn arc interminé HI: En apres,
Joit prife la diffance FG, & scelle porsée fur Parc iy
pwis du point A par 1, foir tirée la ligne droite AI, & [fera
o fast Langle HAI egal 4 Pangle donné C DE.

THEOR.- x5, PROP. XXIV.
Si deux triangles ont deux cbtez egaux i deux
. cbtez, chacun au fien, &langle contenu d'ia
ceux cotez plus grand que angle, ils auront
auffi la bafe plus grande que la bafe.

- BGeft plus %.:ande

\
quela bafe E

Qu'ainfi ne foir. Surla ligﬁc DE, & au point D{oit fait par
$a precedente prop. I'angle: EDG, égald I'angle A, { & laligne

-- Soient deux ttian-. A ’
oles A BC &DEF,
efquels deux coftez
AB, AC font egaux

aux coftez DE, DF,

. cbacun au fien: majs
Pigle Aeft plus grad
que Pangle F, D, F.
Je dis que [a bafe-_:

Y
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dioite DG, tombera hors le tiiangle D EF, puis que P'angle

EDF, a été pofé moindrc que I'angle A ) & foir polée DG,

egale 3 DF, Ccft 4 dire 2 AC : Soic tire puis apres [a ligne
EG, laquelle tombera ou au deflusde la ligne EF,ou fur iccile,
ou au deflous dicclle. Qu'elle tombe premierement au detlus
de EF, & foit tiréc laligne FG. D’autant que les denx coﬁez‘
AB. AC, {ogt egaux aux deux coftez DE, DG, un chgcun au
fien, & I'angle A egai a Pangle EDG par la conitruction : Ia
bafe BC fera egale 4 la bae EG; parla 4. prop. Et puis que les
deux coftez DF, DG, font egaux entr’eux ¢ les angles DFG,
DGF {eront auffi egaux entr’eux par la 5. prop. ' Mais Pangle
DGE it plus-'gran§ que P'angle EGF, par la 9.com. feut. donc
aafli langle DFG fesa plus grand que le méme angle EGF:
parquoy tout 'angle EFG fera beauaoup plus grand que le mé-~
meangle EGF: doac au tiianglesEFG le cofté EG fera plus
* grand que le cofté EF parla19. prop. - Maisil a éé demontré
que EG cftegaled B C: doac BC fera aufli plus g.ande que
EF : Cegqui €toit propof. o ]
Maiotenant , que EG tombe foricelle EF; ainfi qu'en la 2,
&g. d’autant que comme deflus la bafe EG, fera egaleala bafe

A > I A ™,
——'s ) ) ¥Q B CE Q

BC parlas. prop. & GE «ft plus grande que EF par la ov

com. fent. aufli BC feca phus grande que EF : Ce qui éooit pio~.

pof é. - . .
- En troifiéme licu.que EG tombe au deflous de EF. H elt evie

dent que les deux lignes interieurcs DF EF font pius petites

ue les deux coftez DG, EG par la 21. prop. Mais par Ia con-
a.m&ion DG eft egale d DF : dorc EG cft plus giande que EF
par la 5. com. fent. Mais comme deflus par la 4. prop. EG
cft cgale 2 BC : donc auffi ic:lle BC fera plus grande que EF,

Si donc deux triangles ont deux coftez egaux, &c. Ce qwik

“faloit demontrer, -
Eij- .

[RENVUURREPPYI ¥ ¥ 3
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THEOR. 16. PROP. XXV.

Si deux triangles ont deux cbrez egaux 4 deux
“coftez 4 chacun au fien, & la bafe plus grande
que la “bafe;; ils auront auffi fangle contenu

* dliceux cotez egaux , plus grand quefangle.

Soieny deux triangles ABC & DEF, defquels les deux céter
AB & AC, font egaux aux deux DE & DF, chacunau fien:
Mais la bafe: ' .

BC eft plus
i?Fande: que la
afe EF. Je
dis que ['an-
gle A eft plus
grand que
T'angle D.

Autiement,
il fera egal,
ou plus perir. Mais il ne peut étre égal : d"autant que par {a 4.
prop, les bafes BC & EF feroient egales contre Ihypothete.
Pareillement il ne peuft écre plus perirs d'autant que par la 24,
prop. la bafe BC ferois plus petite quela bafe EF, & elle a &é
pofée-plus grande. Parquoy I'angle A fera plus grand que I'an-
gle D, puis qu'il ne peuft: étre egal ny plus petit. -Si donc deux
triangles ont deux coftez egaux 2 deux coftez, chacun an fien,

e

EL AFB

&c! 'Ce quil faloit demontrer. .

THEOR. 17. PROP. XXVIL

Si deux triangles ont ‘deux angles egaux i deux
angles, chacun au fien, & un coté egal 4 un cb-
té, fcavoir eft, ou celuy aux extremitez duquel
font les angles egaux , ou bien celuy qui foil-
tient Pun d’iceux angles egaux : ils auront aufli
les autres cotez egaux aux autres cotez, chacun
au fien, & Faurre angle egal 4 Tautre angle.

- Soient deux wriangles ABC & DEF, defquels les anglesB &
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ACB, font egaux aux deax E & F, chacun au fien, & foit pre~
mierement le cofté B C, aux excremitez duquel font les angles

B& ACB,¢galau cofté EF, aux extremitcz duquel fopt les .

angles E& F. Jedis que les deux autres-coftez AB.AC,font
cgaux aux deux autres coftez DE, DF, chacun au {jen, f¢avoir
eit AB a DE, & AC 2 DF, & l'autze angle BAC egal a [fau-
tie angle D, .
Carfi AB n'eft ézala D E, I'un d’iceux fera plus grand:
Soit donc A B plus grand , s'il eft poflible , & d'iceluy foit re—
tranchée B G égale d DE : puis foit tirée la ligne droite C G.
Donc puis que les coftez BC, BG, fout égaux aux coftez E F,
DE, chacunau fien, & I'angle B égal & angle E; parla 4,prop.
labale CG feraégale dlabale F l% » & les autres angles égaux
aux autres angles o
chacanau fien, c’cft.
a (cavoir que l'angle
BCG fera égal a-
a Pangle F , auquel
eft auffi €gal l'angle
ABC par I’hypothe-
fe. Partant les deux
angles ACB& GCB
{eroient égaux , la
_ ‘partic au tour ; ce . :
* qui ¢ft abfurbe. Donclecofté AB n’éeoit pas inégal au cofté
DE, mais égal, Parquoav veu que les coftez AB BC font égaux
- auxcoftezDE, EF, chacun aufien, & Pangle B égal a ’an-
le E ; labafc AC fera égale & la bafe DF, & I'autre angle BAC
€gal a Pautre angle D , par la 4. prop. de ce livre. Ce quifroit
propofé. A e
Soient maintenant égaux deux autres coftez fgavoir eft AB

A D

a DE fouftendans angles égaux ACB& F. Je dis derechef que.

les denx autres coftez AC, BC font égaux aux deux autres ¢6-
tez DF, EF, chacunan fien, ceftadiic AC2aDF, & BCa

EF : & l'agure angle BAC égal al'autre angle D. Car file cd= -
" té BC welt égal ay cofté EF, foir le plus grand:BC, duquel -

foit couppé BH égal A EF , puis tité la lignc AH. Donc puts
que les coftez AB, BH font égaux aux coftez DE, EF, un
chacun au fien, & I’angle B cft égal a I'angle E par Ihypothe-
fe,patla 4. prop. la bafe fera égale 4 la bafe,& les autres angles

Egaux aux autres angles , C'eft a (cavoir, que l’gnﬁlc AHB fera:

-
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€gala 'angle F. Mais par Phypothefe l'angle ACB, eft aufh
€gala angle F. Doncl'angle AHB, feia auffi cgal d I'angle
.A'CB, Pextericur 4 fon appofé interieut : ce qui eﬁab(urfe :
car il eft plus grand par la 16. prop. Le cofté B C n'cfloie
donc pas plus grand que le cofté EF, ains égal. Parquoy les
deux coftez A B, BC, font égaux aux deux coftcz D‘l: » EF,
chacun au fien, & par la 4. prop. I'angle B cftant égal & Pangle
E, les bafes AC, DF, feront égales, & les autres angles BAC
& D aufli-égaux. Parquay fi deux triangles ont deux angles
égaux, &c. Ce qu'il falioit démontrer. -

COROQLLAIRE.

2l eff manifcfe par Iu demonfirarion de cerre propofi=
rion, que le triangle cff aufSi egal au triangle.

SCHOLIE

Nous demontrerons icy dewx rheorémes aflex, utils &
neceflaires en Geometrie : le premiser eff rel,

En un triangle equilateral , on Ifofcelle , écant menée unc li-
gue droite de I'angle cantenu des deux coftez egaux, laquelle
divife en deux egalement, ou Pangle, ou la bafe; ellc fera per~
pendiculaired labafe : & fi elle conpe I'angle en deux egale-
ment, elle coupera auffi {a bafe en deux egalement : Mais fi
elle coupe en deux egalemene la bafe, elle coupera pareillement
Pangleen deux egalement. Et au contraire étant tirée une li-

ne droite perpendiculaire a la bafe, elle divifera en deux ega=
ment, tant [a bale que angle.

As triangle ABC foient dewx coffez, eganx AC,BC,H*
Yo lLigne droite C D dsvife premierement langle C en
deux egalement. le dis qu'icelle ligne CD eff perpendi—
sulaive & ln bafe AB, & la divife en deux cgalemens,
Car pyis que les dewx coffer AC, CD, font cgann aux
dexx coffezx, BC, CD, & les angles,qu’sls conriennent

. .«xﬁ i egaxx, par la 7udtrie'me prop. bes ‘4fe.r AD,BD fe—
rent aufsi egales, & les angles aw point D egaux, &,
partant droirs,

Qise fi s ligne droite CD divife ewdenx egalement le
ligne AB : I dis que lu ligne dreite CD eff perpendicn-
laire 4 ln l/gm.' A5, & que langle C eff conpe en denx
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egalement, Car puis gne les deyx costex, 4D, DC, fonr
eganx awx dexx coffez, BD,DC; - ‘ - '
& la bafe AC cgale i la bafe
BC,par la 8. prop. les angles du o
point Duferont egaux, & partant :
drojts ;& la ligne CD perpen-
dicwlaire , & 'parle Corol. de In
8. prop. les angles qus font emC
Jeront anfsi eganx. '

Maintenant [0it In ligne droi=
#2¢ CD perpendicnilaire 4 AB ; AL
de dis qwelle conpe anfsila bafe
BA, & Pangle C en deux egalement. Car par lus. prop.
les angles A & B feront eganx ; parquoy pwis que les
dewx angles 4 & D du triangle ACD, font cganux aun
deux angles Bé» D, du ryiangle BCD, un chacun anfien,
& le cofEé CD appofé aux angles egaux A & B communy
par la 16, prop. les autres coffez, AD, B D, [eront aufsi
egarx , & les. autres angles My point C parcillement
cganx, Ce quwilfalost demontrer, :

Le fecond Theoréme eff tel.

D

Letriangle auguel une 1§gue droite titée de 1'undes angles .

perperdiculaire a la balte; divife ou la bafe ou Pangle en deux

egalement ; a les deux coftez comprenant iceluy angle egaux: -

Et fila bale eft diviféc en deux egalement, l'angle fera auffi
divifé en deux egalement : Maisfi 1‘an§lc eft divifé en deyx
cgalement, aufli (era [a bafe divifée en deux egalement.

Au méme triangle ABC,[oit CD perpendicnlaive’'a labafe

AB, & ladivifeen deaux galement. 1e dis que les coffez,’ '

AC & BC font egaus,d les angles 4 C anfsi eganx.Car puis
gque les deux coffex, A D, D C, font cganx sux deux costez,
BD, DC, & les angles qu'tls comprennent anfsi egaus,(ra~
vosr droits parla 4, prop.les bafes AC, BC, & les angles
4 C feront pareillement eganx. , . .
Masntenant; gue e perpenditylalre CD coupe en deux e«
galement Pangle C: ie dis gue les coffez, AC, BC fons egaNy;
" & les lignes AD, BD aufsicgales; Car puis que les desn
angles D, C du tri;mgle ACD, font eganx anx denx gngles
D, C dutriangle BCD, & le cofté CD eff commun, par le 16,
prop.les dewsx: cirez, Ac,BC,je/r}om‘ egasnidy les citex, AD,

BD, anfss eganx; Ce il faloir demdntrers

1
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THEOR. 18. PR OP. XXVIL

Si une ligne droite tombant fur deux lignes droi-
tes fait les angles oppofez alternativement
egaux ; icelles deux lignes feront paralleles
engeelles. ~,

Soient deux Ii pg;}_dgoites AB & CD, fur lefquelles tombane
la-ligne droige E% » fair les angles BEF , & EFC altermative-
ment éganx. Je dis que AB & CD font paralleles,
- Car i clles ne font paralleles, eftans continuées clles fe rens
contreront : Que fi cllesfe
rencontroient , comme an
point G, elles feroient un
triangle avecle cofi¢ EF . &
Pangle exterieur CFE feroit
plus grand que Poppofé infe-
ticur FEB par la16. prop. ce
qui ¢ft contre Ihypothefe
Donc les deux lignes AB, &
& CD ne'fe rencontreront jamais ; & parla 25, def. icellesli-

ns feront paralleles enti’elles.  Parquoy fi une ligne droite
rombante fur deux lignes droites , &c. Ce qu'il falloit demon-~

tict.

THEOR. 19. PROP. XXVIIL

+Siune ligne droite tombant fur deux lignes droi«
tes, fait Pangle exterieur égal 4 fon opposé in-
terieur du mefme cofté ; ou bien les deux inte-
rieurs de méme cofté, égaux d deuxdroits; icel-
Jes deux lignes feront paralleles ent’elles,

Soicnt deux lignes droites AB & CD, fur lefquelles tom=
bant anc autre ligne droite EF, faffe I'angle exteriecur EGA
al 3 GHC fon oppofé intericur du méme cofté. Je dis que
AB & CD font paralleles enci’clles. T
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Car puis que ® ‘

Iangle G HlC ?L
eft posé égal 3 L .
l‘anglc E(giA . A G B
auquel eft auffi - /
ceal langle e D
BGH par latyg . _~H . .
prop. les angle [ 5
alrernes BGH, - @
GHC, fcront égaux par la premiere commune fentence : pare
tant les lignes droites AB, CD feront paralleles par la propo-
fition precedente. Cequi éroic proposé.
Pour la feconde partic. Je dis que fi les deux angles interieurs
ede méme cofté AGH, & CHG {ont egaux 2 deux droits, aufli
AB & CD f{eront parallelcs. Car par la 13, propofizion les deux
“angles GHC, & GHD font egaux 4 deux Sroits; partant aufli
cgaux aux deux AGH & GHC. Que fi diceux angles egaux,
onofte le commun GHC, les demeurans AGH & GHD fe
trouveront alternativement egaux,& parla27. prop. AB& CD -
feront parallcles. Sidonc uncligne droite tombant fur deux
ligues droites, &c. Ce qui faloir demontrer.

THE OR. 20 PRODP. XXIX.

] ' .

Si une ligne droite tombe fur deux lignes droites-
paralleles, elle fera les angles oppofez alterna-
tivement égaux; & Pexterieur egal 3 fon oppo-
f¢ interieur du méme c¢6té : & les deux inte~
rieurs deméme coté egauxd deux droits.

Soient deux lignes droites paralleles AB & CD, fur lefquel-
les tombe la ligne droite EF. e dis en premicr licu que les
angles AGH & GHD oppofez alternativement font egaux.

Autretnont,8'ils ne {ont egaux, AG H fera plus grand, ou plus
petit que Pautre ;* Soit donc AGH plus perit, sl eft poffible,
Pue GHD:& fi 4 iccux angles inéanx on ajofite chofc comm.
{cavoirl'angle GHC, les deux angl. AGH & GHC feront
plus petits que les deux GHC & GHD, lefquels par la13.prop.
¢tans egaux 2 dewz droits, AGH & G H C feront.plus peuts

.

i
3
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ue deux droits, ar Ja 11. cqgp.
ent, les deux lifgnesPAB & CD(W:mc %

font point paralleles : ce qui eft

contre noftre hyporhefe, Donc il

falloit que langle AGH fuft égal &

Iangiec GHD fon alterne opposé.

Pour lafeconde partie, Yedis que

I'angle exterieur EGB eft égal dfon

opposé jnterieur ‘de mefme cofté

GHD % qui eft manifefte par ce qui 2 été demontré cy-def-

fus, fgavoir que les angles AGH & GHD ¢roient égaux,

&tant aufli EGB egal 3 AGH par la 15. propofition ; & par la

1. com. fent. EGB & GHD feront égaux ,-€érans tous deux

égaux au méme A G H. .

Pout Ia troifiéme partic : je dis que les deux angles intericurs
de méme cofté AGH & GHC font égaux a deux droits: cax

s'il écoit autrement les lignes AB & CD ne feroient paralleles

par la 11. com. fent. contre Ihypothefe. S1 douc une ligne droice

embe fur deux lignes droites , &c. Ce qu'id faloic dersontrer,

THEOR. 2. PROP. XXX

Les lignes droites patalleles 4 une mefine ligne
droite, font paralleles entr’elles. :

Soient les lignes droites AB, CD, paralleles 32 une méme
ligne droite EF. Je dis que AB & CD f{ont paralleles entrchles.

Car d"autant que toutes ces lignes AB, EF, CD, font po-
sées en un méme plan, foit tirée la ligne droite GHK , qui les
couppe toutes trois; {cavoireft ABen G; EFen H; &CD en
K. Ecpnis que ABeft posée paralicle 3 EF, les angles alter=
nes AGH , GHF, feront égaux

entr’cux par la precedente propo-
fition. Derechef, puis quu CD A & B
eft aufli posée paralleled lamé- g F.

me EF; 'angle DRH fera aufli
€gal au méme angle GHF ceft &
f¢avoir 'interne & Pexterne. Par~

uoy les angles AGH & DKH .
tront egaux ents’cux , lefquels écans alternes , les lignes AR §

|
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CD font paralleles entr'elles , par la 27. prop. Parquoy ies
lignes droites paralleles 3 une méme ligne djoite font paralle-
les encrelles. Ce qu'il falore demontrex,

" § CHOLI1EK

Siquelgwsn difoit gue 4G & BG font paralleles 2 BF, &
sautesfoss elles ne [ont paralleles entr'elles,il faudroit réa
pordre gu'icelles AG & BG ne fonr pas denxlignes,mass (ex-
lement les dews parties d'une feule & me(me ligne ; Caril
faut entendre que routes les paralleles donr parleicy En—
clide, [oient infiniment produires funs fe remcontrer : mais
il appers que AG érant prolongée fe rencontre avec BG.,

PROBL. 10. PROP. XXXI.

D’un point donné,, mener une ligne droite paral-
. \ - . M
lele 3 une ligne droite donnée.

Soit le point donnéd
A, duquel il faut me- -& A a
nerune ligne droite pa- /
1allele a [a donnée BC. B

Soit menée la.ligne D
AD faifantavec la li-
gne donnée BC,quelconque angle ADG & furicelle AD, & an
foint A foit fait'angle DAE &gal 2 l'angle ADC. Je disquela

igne EA tirée tant qu'on voudra vers F, eft parallele a BC Car

puis que par la conftruction les angles alternes ADC, DAE font
égaux » les lignes BC , FE feront paralleles entrelles par la2y.
prop.Nous avons donc d’un point donné A,mené une li%nc droi=
t¢EF parallele & uncligae droite donnée BC.Ce quil faloit faire

\}

0

o
i

SCHO LIE.

10 eff manifefle par certe conflrnltion , que le posnt don~
nédost étre sellement firnd bors la ligne donnée s gu'icelle
€rant continule direBement ne rencontre iceluy. SQuant &
de pravique de cette propofition, nows Pavons enfeignée
en nes Memoires Mathematiques » Prob, 6. de ln Geo—
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" mctrie pratique , laguelle touresfoss nmoms repeterons icy!
Du point donné A [vit menée la ligne droite AR faifant
avec la ligne donnce BC, Langle ABC 5puss de A & B
| comme contres, &y d'un méme intervale Jfoient décrits
les dewx arcs DE, FG, & fast FG egal 4 DE, puis par les
points A & G foir mence la ligne droite AG fi grande
gi'on voudra, & icelle fera parallele 2 BC,
Auttement , i dw point H on veus mener une parallele
laligne droste IK , du '

centre H foit fasit un le) A

wrc gut touche fenle- : -

ment la ligne dosnée 3

I X puis du centre 1 B = \E
. (qui eff Pexeremiré -~ Q
_delaligne le plus élos- N 2§ -

gné de Larciafair ) & f/W

du mefme intervalle ’

Joit décrit un autre i ¢ AN AK .
arc LM puss du point

H foir tirée lz ligne Q. AV
droite H N, gus tow- . s N
chelarc L M, & icelle .

ligne H N [erala pan O A-p
$elele requife. - -

Encore autrement : Si dw poine &, 1l fant rirer une
ligne parallele & une ligne Aonnée O P , forr pris en
scelle ligne auelcongme diffance., comme OR, avec l;{-
guelle [oir décritdu centre Q unarc S5 puss foit pris e di-
foance ou intervalle Q0 , & d'icelny [oir anfs de'cr.lr du
centre R un arc 7141' conpe le precedem' en 8, /y‘ u”lce{le
anterfeition [oir tirde parle poine donné @ la ligne droire
2S, laguelle fera parallelea 0P , ainfi gu’ilétoit requss,

THEOR. 22. PROP. XXXIL 4
En tout triangle , I'un des cotez €tant prolongé,
Pangle exterieur eft égal aux deux oppofez inte-
rieurs ; & de chacun triangle les trois angles in-
terieurs font égauxd deux droits. ‘

Soit ie triangle ABC, duquel le cofté B ¢ , foit -prolongé"
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julques en D : Je dis en premier

.‘lieg que Pangle exterieur ACD, 1,\\ E.
eft egal aux deus- oppofez inte= - - o

ricuts A & B.

Quil nefoit ainfi : qu'on mene

CE parallele 2 BA par la 31. prop.

& dlautaut que la ligne AC tombe

fut les paxaﬁclts AB,EC, par la B D
24. prop. les angles BAC, & ACE,» C p
feront alternativement egaux : -
Irem Pextericur ECD, ferg egal 3 fon oppofé interieur A B C.
Parrant il eft manirefte quele tora] ACD, cft egal aux deux A
.& B, oppofez incricurement,

.Pour la feconde partie que lestrois angles A, B, & C, inte-
rieurs du triangle ABC font egaux & deux droits, il eft evident,
étant ACD cgal aux deux A& B. MaisAcp & Acs , font
enfemble egaux & deux droits par [a 13. prop. Parrant les trois
angles inteircurs A, 8,8 Acs, {eront auﬂ{)egaux a deux an-

lcs droits. Si donc de tout triangle; Pun des coftez eft pro-

ongé, &c. Ce qu'il faloit demontrer.

SCHOLIZE

De certe propofition noms pouvons colliger & combiem o
dangles droits [ont eganux tows les angles internes. de
auclcongne ﬁgure reftsligne , qui wen a point d’ecxterne
& ce par denx manieres, dont lu premicre eff telle.

Tous ics angles de quelconque figure redtiligne, font egauxd .
deux fois aurant d'angles droits, quicetle eft “entse les figures
tectilignes. ‘ ' :

C'eff 4 dive , que toss les angles de la premierefigure
redsligne font cganx a desux fois un droits Ceff 4 dire,
a deux droits : Mass les angles de la feconde figure
redtiligne, fonr eganx & dewux fow dewx droit , [ravoir
eff 4 guarre drosrs : Mais-ceux de la troifiéme figure,
Jomt eganx a4 deux foi; tross droirs , ceff 4 dire 4 fix
droies , & ainfi des antres. Or le liew qu'obreenr cox-
gue figure reltiligne entre les figures reffilignes , cff
montré par le mombre des coftex, ow des angles > deux
dicenx offcz, s dautant que dewx lignes drosres n'mﬁ{-'

, ment pas ume [uperficie , & par confeguent ne coanii=
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tuent une figure: mass font requifes asn meoins trois ligmes
* drostes pour conflituer unc figure velbsligne ; d'os vient
gue le triangle eft lapremsere fipure rectiligne: Car de fes
coffez ,en effans offex, deax, refle um: ainfi la fignre ayant
dowz.ccoffex , o dosze angles, fern ludixiéme fignre, puss
que deux effans offer, de douze reflent dix : & miﬁ
fant= 3l juger des awtres, Parquoy puss, que ln figu=
re conrenué de dowze coffez, , eff la dixieme , elle anra
aufsidonz.e angles equivallans 3 vingt angles droits , ¢’ eft
é [ravoiradens foss d.x angles drosts ; Ainfi anfSi vons les
 dixangles de la frgmre contenué de dix coffez, , equivallent
afeszeanglesdrasrsy puse qgicelle figure est ba husriéme
en ordreentre les figares redilignes. Oy laraifon de cecy
eft , gue toute figure veltiligne fe divife en antant de
sriangles , gi’elle ef ?uganfie'me enwrdre entre les figures,
ou biengs'clen dangles son dcoffex. , denx effans offex,:
Carde guelcongue angle d'une figure ; on pent tirer des Ui~
gnes Aroires a tous les angles oppofex, :mass anx dewx plus
prochains omn’enpent pas tirer. Parquoy la figure fera di-:
wvisée en antant de triangles qu'clle s dangles , denx d's-
cenx cffans offex. Anfi 1l eft evident que le trinngle ne
[epent Aiviferen antres triangles : mas le guadrangle fe
conpe en
Aeng:le
Penra-
fme cn
2ro8 5
e Vi
“donc
que les
.¢ng/ es
dicens: triangles conitiruens toms les angles de ls fig. pro-
pa.re’e » & rosis les angles de qu:lcongue triangle rectilipne
[ont éganx 4 deux droirs ; sl eff manifefle gue vows les an-
‘gles de quelcongue figure relsligne fonr eganx 4 denx
fois anrant Aangles droitss qwcff le nombre des trianglec
efquels elle fe Arvie, c'eff 4 dive & denx foss awtanst d an~
gles draizs, qu’icelle figure eff quantiéme emordre entre les
fguresredslignes. Ce gu'on vt manifeflement és figures
gy-deffus apposées. '
Le feconh moyen par leguel on [ranra la valenr des an~
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gles de quelcongue figureyeliligne 5 eff cotruy-cy.
Tous les angles de quelconque figure reétiligne , font égaux
& deux fois autant d"angles droits,, quatre érans oftez, quily a
- en icelle d’angles » ou de coftez.
Cestadire,que les angles de chaque triangle finr égann
« denx fois tross drosts , quatre offex, ceff & [ravoir 2 deus
Aroirs 3 Ainfi anfls les angles de la figwre de douz.e costez,
vandront deux foss dowz.e angles droizs, moins quatre, [ra-
wvoir eff vings angles Aroits; &c. Or la demonftration de
celaeft telle. Si de quelcomque posnt pris dedis lafignre om
sivedeslignes droires o tous les angles, iy aura autant de
triangles enladite figure , qiltche adangles o de coffex,,
Feudonc que les rrows angles de chagque triangle par la 32,
prop. font pans & dewx drostss tous les angles dicenx
triangles , font eganx a dewx fors antant de droits qu'ily
wdecoifez enlafigure, Mass 1l et evident que les angles
des mefmes triangles qus font 4 Pentour du po nt pres de-
dans In fignre  n'appartiennent anx angles de lndite fignre
proposée : & partant fi on offe ces angles-ld, les antres an-
gles des triangles qui conflituent cenx de la figure propo--
sée, feront auflieganx 4 denx foss antant d'angles droses,
cenx d'alentowrle point pris étans offex qu'tl y adedirez,,
owdangles i lafigure. Mais toms ces angles-la dalentonrle
poins pris,fons
[eulement
egans i gua=
zre droissyin-
ue 1o
'ga'gam colligé
de la1s. prlap.
Pargso es
g nng?ﬂj de

" quelcongue f-

gure reliligne font éganx 4 desux fois aurant de droits,qun-
sre erans oftésque ladsze . gure corient d m‘gle,.r osdecités

Ortlapert de cegue deffus’s que fi rhdqug céréde gnelmu -
guefigure rediligne , quitia gue des angles intersenrs, eff
proligeé par ordre vers ume méme partitons les amgles exter=
ses pris mfcmbl{,j‘cro(tt eganx 4 quatre droits.Car purlal}
prop. les angles snterienrs pris avec les extericurs , jlim'
egans o deux fois ansant dangles Aroses,qu'ily a danglesy .
o de coffex enlafignre,
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Mais les angles interienrs font egans 4 denx fois au=
tant de drosts Jquatre offez, , que 'ladite fignre & d'an-
gles,comme moss anons
montré cy-deffus; pare e !
tant les exterscars

" font tomsjonrs egawx

4 guarre drofts. Far
exemple : £n quelcon-
gue triangle, les an-
gles mrerienrs & ex=
zeriewrs enfemble,font / \

eganx 4 fix drosts: €

comme sl apertencer~ -
te figure. Mais par la 32 prop, les snteynes feuls fone
eganx i dewx drosts. Donc les [enls exterseurs ferome
eganx 4 guarre droits. En un quadrangle sles angles ex-
tericurs , & les interienrs enfemble , font eganse 4 bust
droits, Mais les intersenrs [ewls fonr cgaux 4 quarre
droits , comme nows avons demontré’s les exrerienrs fenls.
[eront donc aufSi egaux 4 quarre droies, Toutes lefquel-
les chofes pewvent Erre wewés €5 figures appofées cy-

deffis. 1y als méme raifon em toutes antres figures
qus ont Lens lenrs amgles interienrs, . .

COROLLAIRE.

20 refwltede corre 32.prop. que Jes tross angles de quel=
congue triangle reiil. pris enfemble , font éganx anx rros
angles de quelcongric antve triangle pris enfemble . Poirce
gue tant ces tross-li s que ces trom-cy , font Epanx s deus
droses : dou vient gue fi des.x angles d'un triangle font
eganxa Aeuxangles d'un antve triangle ; le trosfiene angle
de Pun (era anfSs égalantroifiéme angle de Lantre s & de
plus , [i les dewx angles de ce triandle-li font éganx anx
denx angles de de certui-cy s chacnn ay fiens les triangles
[eront equiangles.

2 appert ansi gue tour triangle Ifofcelle, duguel Pan-
gle compris des coffex épanx eft droit , 4 chacun des au=-
‘pres angles demy drost : car ces denx enfemble font an
dreit s puss que par la 32, prop. les trois fint éganx 4 dews
drosrs, & que le trosfiéme eft posé droit : Pargney puis

’ - o gue par




_ CRBix M ENT. 81
ywe par la§.prop.les denx reflis font égant entrens: cha
cHm d’icex.x ferademy droir.Mass fi Langle copens des corés
eganx érost obtus , chacun des antres feroir moindre g%’ un
demy droit ; car les deux enfemble ferosimt morndres gu’ian
Arost e, Finalement filedit angle effoir aigu , chicun '
des amtres, [evost tlas grand gu'un dewy droit ; pource
gue lesdenx enfemble (ervient plus grands gu’sn droit, &y e.
D'ox vefulre derechef que les rriamgles ifofcelles s qui one
les angles du fommet éganx |, font equiangles s attendu que
thacun des angles dedeffus labafe , [era ba moitsé du refte
de deux drosts.

1l eft parcill ement mansfeffe,qne chague angle dun triana
gle eqnilateral, eff les dewx ticrces parties dun drose , on
a tiercepartic de demx drosts. Cardeux angles droits,auf:
quels fonr égaus les tros angles d'un triangle equilareral
par cetre 32 propof. effans Arvifcz, ex trow angles épanz,
chacsun Licenx fera neceffaivement latiercepartic de denx
dreirs ,om bien les doux tierces parties d undroiy,

" THEOR. 23. PROP. XXXIIIL

Les lignes droites qui conjoignent deux lignes
- droites égales & paralleles, & de mefme part,
fontauflicgales & paralleles.

Soient deux lignes droites A3 & cD , qui conjoigent g,
me(ine part deux auries lignes droi-
tes AD & 8¢ égales& paralleles. Je Q
dis que A B & CD, font aufli égales B -
& paralleles ' . .

Qiril ne foit ainfi ; foit menée la R E
diagonalle BD : Icelle tombant fur I S
les deux paralleles AD & BC, fera A
les angles ADB & CBD alternarive- N
ment egaux pat la 29. prop. Item AD & BC érans egales, les
deux triangles ARD & CBD;aurout deux coftez egaux a deux
coftez chacun au fien, & les angles qu'ils compicnnent auffi
egaux , & parda 4. prop. labafe AB fcra egaledla bafe CD, &
Langle, ABD fera egal alrernativemét i 'angle CDB; & par la
27.prop. icelles lignes egales AB & €D, {ciont a;ﬂ'l pasalleles.,
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Donc les lignes droites qui conjoignent deux lignes droites;
. &c. Cequil falloic démontrcr. S ‘

- /

ScHOLIE,

Euclide a dit yue les lignes égales & pavalleles doivens
érre comjomtes de méme part , afin que cellcs qus les joine
dront foient anffi gales &’ paralleles pource que ffon

“les conjoignost de pare &y daw.re, comme de 4 4 C, &
de B 2 D i eft manifeite que les ligues qui les Foin-
droient ainfs , ne fervient jamasn parallcles , amns $on-

| #recowpperoient tosjonrs , & ne [feruent que raremens
épales. ’

* THEOR. 24. PROP. XXXIV.

En tout p@rallelo rammg les cotés & les angles
oppofez , font egaux entr’enx ; & la diagonal-
lele couppe en deux également.

Soit le parallclogramme A BCD , auquel foit menée a d;,2,
gonalic BD. Je dis que le cOté AB > eft égal a fon oppofé CD
& auffi le c&té AD égal auc6ré BC: Irem que langle A
égal A fon angle oppof¢ C, & encore ' ‘
Tangle A BCégala Pangle ADC: - - .
finallement  qu’iccluy parallelo- B Q
gramme ABCD;eft couppé en deux
également par la diagonalle BD,

Car puis que la figure quadrilatere
ABCD eft un par:ﬁlclogrammc. le A 2
<bté AB fera parallele au c6té CD, .

& le cbté AD an c6t€ BC, & par la 29. propoll I'angle ABD
feraalternativement égal 2 BDC. Item Pangle ADB alterna-
tivement égal a langle CBD. Ainfi les deux tiiangles BAD &
DCB auront les angles ABD & BD A , égaux aux angles
*BDC& CBD, chacun au fien : & le c6cé BD commun & toys
les deux {ofdits triangles : & partant par la 26. prop. les autres
coftez AB & A D, fcront égaux aux autres coftez CD &
BC , chacun au fien, & lautre angle A égal & I'autre
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angle €. Et de plusil eft évident que les deux angles du
point B enfemble , {eronr éganx aux deuy enfemble du
point D. Encores par {a 4. propol les wiangles ABD &
~“CDB feront égaux;& partant le parallclogrammc ‘ABCD
eft couppé cn deux également par la diagonmalle BD. Donc
en tour parallelogramme lesi coftez & les angles; &c, Ce qui
eftoit & prouver, e

SCHOLIER
Euclide & bien dir tcy qxe. lAb dingonalle couppe le

parallclogramme en deux égaloment , mais 3l n'a rien
drt des angles , pource gw'scelle diagonalle les couppe

auelguesfos em  deux Eralement , &» dantres fors .
smegallement , ainfi gw'sl eft démontré am troifiéme

Theoreme futvant.

1. Tout quadrilatere ayant les coftez oppofez égaux- ot

parallelogramme.
Au g;mdrxla:atre ABCD ', les costez, Oqufez, AB,CD

Jfosent ezanx, & anfSiles oppofez, AD , BC. ledis quice=.

lny quadrilatere ABCD gff wn paralld.gramme. Car
ayant mené e diagonalle \
BD , les dewux ceftez, AB, B Q
BD dw triangle ABD fe~- - : .
yont egans aun denx co-
2ex, OC, BD du triangle -
BCD , chacunan fien , &

labafe BD, cgale a laba~

e BC. Donc parla 8.°

{rapaj: Uangl: ABD fera A . D

egal 2 Pangle CDB ; gui luy vy alterne; & encore ADB §
_/§)z alrerne CBD parle Cirollaire d'icelle 8. prop. Et paria
27. p. les lignes AB , CD feront paralleles s comme aufSi BT,

AD : 0 parlz 36. def. le 1u44rilntere ABCD et un paral~ ’

lelogramme, Ce gui éroir propssé,

Dececy refulee que les Rhombes , & les Rbamlaide:ﬁntv

parallelogrammes , puss qu'ils -ont lewrs coffez oppofez
eganx.

2. Toutquadrilatere quia les ﬁnglcs oppafez egaux » eft pa=
rallclogramme. .
) Fz
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Aw quadrilazere ABCD; les angles oppofex, A & C foiens

eganx, comme anfSilesoppojex, B D, Ie dis que ABCD

eft un parallelogramme. Car fi anx angleseganx 4 & C,

on ajoire les angles eganx B & D par le 2. A%, les deux

angles A & B feront cgans anx
deu.g_.ﬂgh: Ce» D ; parsant
“lesdenx A&y B feront lamoi- Yy a
rid des quatre angles A58 ,C N n
& D. Mass ces quatre cy fonr
egaux a guarre droits , comme
wons avons demontré asn Scho- Q
lie de la 32, prop. Domc les i
deux A & B [eront eganxa dexnx drofts , & parlaal. prop;
descoftex, AD > BC feront parall els, Par mefme vaifon les
costez, AB , DC feront anfSiparallels. Parquoy le guadri-
kte’re A B C D est un parallelogramme. Ce qui cffost pro=
05¢.
? De cecyrefulte que tout quadrilatere qui 4 tous les ana
gles droits eff parallelogramme 5 atrendn que les desnx an-
gles A B feront cganx i Aeux droits, comme aufss les

deun D& Cs &c. Confequemment tant le qtmrre’ > guele .

guarré long , [ont parallclogrammes 5 puss qi’ils ope toss
leurs angles droses. , . ‘

Or par les deux Theoremes precedents [int sonveriies
les denx premieres parries de la 3 4. propof. mase gisant & lu
3. parzic, onnelapent pas convertir , vié que tont qghadria
latere gui cff conpé em deux egalement par le diagonalle,
wWeft pas parallelsgramme, Car [vig ABCD wn guarré long
ox bien %n Rhbom- o
boide, legucel fern

. pcmﬂelo}mmr{xe, A B 4 B
& confequcmment
érant tiréelndia-
genalle ACyelle le
coupera en deux
egalemeny : & fir :
scelle  [osr  com- .

- Pruir 1{ eriangle o D a .

"AEC, enfirre gue le costé AR [oit egal au coffé AD, &
le cofté CE egal an cofté CD : & [ern fait le trapefe

ADCE, duguel ln diagonalle fera AC, quile conpera cm
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deny egalement , puis que les denx triangles ADC, AEC
wyans toss lesrs cosftez, egaun chacun an fien, font con-
Jequcmment eganx.

3. Siun parallelogramme eft equilateral, Ia diagonale cou-
pera les angles en deux egalement : wais infgalement s'il w'eft
cquilarexal,

_ Soit un parallelogramme .
ABCD, duguel toss les cie B e tp——
. Zex, fofent eganm enty’enx,dy
oit menée lu diagonalle
AC: Iedis gu'elle conpe les
wngles 4 & C en deux cga=
lement. Ce gui.cft manifeste
par la 8. propef. veu que lés
deux triangles ABC, A DG
tnt tows U5 froi¢ citex, em AN
Lau%, chacun au fien. .
Soit devechef le parallelogramme ABCD, avguel le
coFé AD foir plus grand gue le cofté A B, & for sirée
la aiingamzlle BD : le dis gulelle cowbe inégalement les
angles B & D, Carpuis ;
gl:gtu triangle A B‘g e B o
o0 AD eff plus grand
gne le co2é 48, par la
18. frope/,‘ 1’4”:10 ABD
[e7# plws grand que Pan-
Zle ADB. Mais par ln 29 )
prop: Vangle ABD eff - R
gala ﬁnilteme B ID}C , A D
car A D eff parallele & . .
BC,puis que ABCD off un parallelogramme, Donc axfst
fdﬂglt tBDC fere plm‘ grmtd we angle ADB: & par-
2ant toyr Langle D eff coupé inégalement par la diago=
vale BD. Ily a méme raifom des antres angles. Parquey
apers ce gqus éroit proposé, :

4. Si un parallclogramme a tous les angles cgaux , les deux
diagonalles feront egales entr'clles : mais inégales, filesangles
font inégaux, ‘ ,

=

Z3

ox
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Soir premicrement un parallclogramme ABCD, dnguel
-#0ms les angles fuient egans, & [oiens menées les deus
diagonalles AC, BD: le dss g# icelles diagonalles Jome
egales enty’elles. Caratren, '
Au que les dewx coffez. 4B, B B

BC, du rriangle A BC fonr ( /

egaux anx devx coftez, DC,
CB, du trianglé BCD, chacun N\,
s fiens 0 Langle B egal 4 )
Langle C, par lu 4. propef-la
bafe AC fera cgale ila ba-
fﬁ BD : ce gui étair propo-
e Partant an guarré , & :
au guarre long Yes digme~ A ) . G
zres fonr egank , pass que
Pun & Pautre a tous les angles cgaux, (ravosy droses.
Masntenant an parallelogramme ABCD, duquel lanw
ﬁl_é-ABC Joir plns grand gue l‘nﬂgle BAD, ¢ Joient les
denx
did-&
) Lo%a~
des
BD.
jedis T A — : >a
agne '
la

dia-

. ,m' Josizient le plus grand angle B, eft plus grande que
le diagonale BD), gus [oiirient le moindre argle A. Car
dantant gu'an triargle ABC les deux coffez, AB,BC,
[ont eganx aux deus cosfez, AB, AD du” triangle BAD,
chacan an fiens & LPangle B ples grand gque Pangle A par
Lo vingt-gquarrieme propofition 5 la bafe AC fere plus
grende gue la bafe BD. Ce gui éross propof?.

De cery refnlte gu’au Rhombe. on Rhomboide les dia=
gonales four nigales : car s ant les angles obligues , &,
par confequent néginx.
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3 Entout parallelogramme, les diagonales s’entrecoupent en
deux egalement : & tout quadsilage:cr auquel les diagonales
s'cntrccoupcnt en deux egalement; eft parallclogrammc.

An parallclogramme ARCD cy-deffus, fotent les deux
diametres 4 €, BD qui 5" nerecoupent an pornt E: Je
dis que chucun dicens diametres eft cowpé en dewx
pariies egales en B, ceff 4 dire que AE,CE fonr ¢ga—
les, & BE ,DE anfsi egales, Car danrant que par la
29. pro-. les deux anyles EAB, EBA dy rriangle ABE,
Jont egaux anx alrernes ECD, EDC d# triangle CDE,
wn checun an fien , & le costé AB egal au coffé oppofé
CD par la 34. prop. le cofté AE fera egal an coszé CE,
& le cofféd BE au coffé ED par la 26, prop.Ce quiéross
premicrement protofe. ‘

Maintenast, a+ quadrilarere ABCD, fosent les dews
diagonales AC,BD, gus Scntreconpent en deux egales
ment en E: le dis gi'iceluy quadrilatere ABCD eff
wn pa-alelogramme, €ar puss gque les coffez, AE, BE
dw triangle AEB font eganx anx. coffez, CE, DE du
triangle CED , chacun as fien , & que par la qut~
z.déme propofivion les angles aw [immet E font aufsé
egaux 5 par. la quarriéme propofition les bafes AB , CD
Jeront egales , & Pangle A BE egal 2 langle alterne.
CDE : Donc les lignes drosres AR ,CD Jeront p4ml— :
leles par la 27. propofition. Par méme rasfon AD , BC
[eront demontrées paraleles, Parguoy ABCD ¢ff unpa-
ralelogramme. o

De cecy apert que fi on Vews promprement confirus.
re un paralelogramme , il fant tirer deux lignes drostes
sterminées AC, BD , qui Sentreconpent comme gue
€2 [oit en E; puis prendre AE, EC egules, & BE, ED |
asuf5s egales , puss [vient tirées les lignes &'B, BC, CD, )
DA & fera fasr le paralelsgramme AB D : lequel
‘fera un Rhombe ; fi les angles dy point B fonr faits
droirs » &' $ils fo:r obligues i ce fera un  Rhom-
boide : Mass les [ufdirs angles écans -dpoirs , fi onm
fair towres les gquatre lignes EA, EB, EC, ED
“egales emirelles s le paralelogramme contitué [era un
guarré :  Finalement lc[dits angles dn posor B érans,
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obligues , & tontes les guarre fufdires lignes epales » ke
paraleligramme conftirsé [era un quarre long 5 le tous
comme 3! aperr des chofes demontrées cy~deffus.

A ce que deffies mom wdjoirerons emcere ce probléme.

6. Conftruire un parallclogramme qui ait unangle egal 4 un
angle donué, & les coftez comprenant iccluy angle, egaux a
deux Jigaes droites données. '

Sosent dennées denx lignes drostes A, B, & wn angle €
1l fant confiruire un e
‘parallelogramme K
@gyant wn angle egal
an domnéd C, & les
deux coffez, compre~
zant tceluy angle,
eganx anx deux li-
gnes données 4 & B,

Sost prife DE ega-
le a A puss & l'cxrres A —
mité B, (vit fast lan- AR (] Py
2le EDY egal 4 don- i
né ¥, faifant DF egale 4 B:en apres du centre B, & du
méme intervale & [oit décrit unarcde cercle G, puss dug
centre F & intervale A [oit décrit un autre arc qat con-
pe.le precedent G, & de tinterf elFion ﬁient tirdes les li-
gnes droites EG, FG 1 &7 le guadrilarcre DEGF , ferale
parallelogramme requss sainfi qu'il eff manifefte par les
ohofes cy-deffus demeontrées, .

e

"THEOR. 25. PROP. XXXV.

Les parallelogrammes conftituez fur une méme
bafe, & entre mémes paralleles , font egaux
entr’eux,

Soient deux parallelogramme ABCD & BCFE , tous deux
fur méme bafe BC, & entre mémes parallcles AF , & BC : Je
dis qu’ils font egaux entr’cux.

Or le point E tombera , ouentre A & D ; ou au point D, ou
entie D & F : qu'il tombe premjerement eatre A & D, eom-
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i 9
me cn la premicre figure.
D’autant que pat la 34.prop.
au parallelogramme ABCD,
“lecofté AD eftegal au ¢d-
té BC qui luy cft opposé , &
wau mefme B C eft aufli
egal EF cofté du palleio~
gramme BEFD, par la 1.
com. {ent, les coftez AD,EF

feront egaux entr'eux : Otang -
donc d’iceux la partic com~-

mune ED | lcs reftes AE & 2
DF feront cgaux par la 3. : :
som. {ent. Mais par la mé- B a
A DE__W
me 34. prop. au parallelo- . 4
gramme ABCD , les coftez o) /

oppofez AB, DC font aufli g

egaux ; & puis qu'érans pa-

rallels, fur iceux tombe [a B "3
fo |

ligne droite FA, P'angleex~
vericur CDF feraegal a I'an- .
élc interieur BAE par [a 29. prop. Donc les triangles ABE,
CF auront degx coftez egaux 4 denx coftez , chacun au fien
& les angles quils comprennent auffi egaux 5 & partant iceux
wiangles ABE ; DCF feront egaux entr eux par la 4. prop. leur
‘ajofitant donc le trapeze commun BEDC, (gra fait le paralle-
logramme ABCD egal au parallelogramme BEFC. Ce qui -
€toit proposé, :
Maintenant > que le point E tombe avecle poineD , com=
me en 1a deuxiéme figure, d'autant que comme deffus lesli=
gnes AD, EF feront egalesentr’clles, & I'angle exterieur FEC
egal 4 linterieur DAB; les triangles BAD & CEF feront
egaux par la quatriéme propofition. Ajofitant donc 3 chacun
Ie triangle commun BDE , {eront faits egaux les parallelo-
grammes ABCD , & BEFC, '
. Enroifiéme lieu, que le point E tombe entre D & F, com-
me en la troifiéme fig.  D’autant que par la 34. propof. les cé-
tez oppofez des parallelogrammes font egaux ; AD & BC fe~
ront egaux : Irem BC & EF; & partant AD & EF egaux , aul-~
quels fi on ajoite la ligne commune DE; la toute AE fera
sgale 2 latoure DF, Irem ABeftcgale 2 DC, lefquelles étans



"PRrREMIGER

90 . :
- .paralleles,, Pangle exterieur CDE fera egal 4 'opposé intericur

EAB : & par la quatriéme prorofition les triangles BAE &
CDF, feront egaux : defquels fi on ofte le triangle commun
GDE , les demeurans trapezes BAD G & CG EF, {eront
egaux : aa{quels fi on ajoiite le criangle commun BGC, lepa-
ra[lclo%taglme ABCD fera egal au parailelogramme BC PE:
Donc Ies parallelogrammes conftituez fur une mefme bafe , &
ente metmes paralleles, font egaux entr'eux : Ce qui éroic a
démontrer. C

§CHOLIE,

B/ icy 4 moter yque quand Enclide & les aytres Ceome=
tres parlent de parallelogrammes constiruez, [ur une méme
bafe ; & entre mefmes paralleles , ils eptendent que ladire
bafe foit en Pune dicelles paralleles comme anx exemples
cy-deffus : Car entendant antrement cetre propofirion elle
ponrreit eftrve fanffe s comme afort bien remarqué le fiens,
Dosnor , & ainfi qu'il appert en ’
ces  deux  parallelogrammes ) "
ADFC ,CFEB, lefquels [ont tons Rl
Reaxconflituez, (urla bafeCF, &
#ntre mefmes paralleles AB , DE:
& rouresfos teff evident , qu'sls
mefont pas egans 2 Ce qus advient
& caufe dece que lenr bafe com
munc CF, n'cft pas en Pune ne A C
Paurre des paralleles’ 4 B, DE. .

Le méme fe doit aufSi entendre -
des parallelogrammes , & des tr'ldngle-f mentionnex, anx
propofitions fwivantes, ceft 4 dire , qwils dorvenr toms

avoirlegrs bafes en lune des paralleles, ,

- €lavius aconmverty cetre3s pre wasnfi : .
Les parallelogrammes egaux conftituez fur une méme bafe,
& de méme patt, feront entre mémes paralleles.

Soient deux parallelogrammes egans ABCD ; CDEF, _,ﬁtr
une méme bafe CD,& dune méme pm:t ; 1e dis qu s
[font entre mémes paralleles , ceff 4 dire  que prolon-
geart la ligne draste AB elle rencontrevé dtreﬂ'em,ent
EF. Car antrement i elle ne ba renconsre chle tombére,
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o an deffus dicelle : E n
E¥ 0% as deffoss.Pre- A B Z‘l‘
miserement s qu'elle / G

zombe ax deffons’, s'it .
eft pofsible s comme /
eff AR, en ln premic— S
re figure, Doncpar la
35. propofition le pa- i .
rallelogramme cDGH G s :
fera egal as paralle- D
logramme ABCD:
Mass 4 scelny paral-
legramme ABCD eoff
pof€ egal le paralle- 9
lagr. CDEF. Parquiy - (\, 1.
les parallelogrammes
CDEF > CDGH_ feront

eganx ; le 'tom'f&‘ la b C

estcst desnsavencnny

x>

...u-.'li"a E =

" partie. Ce gquieft abfurde. Le prolongement & continua-

tion direite de A B ne tombera donc pas au deffous de. EF.
Secondement, gue AB prolongée tombe s'il eft pofsible, -
au deffus de w¥, comme en l& . figure: donc EF prolon-
gée tombera au deffons de A B, Parquoy comme deffis
les parallelogrammes ABCD, CDHG ferons egaux, le tons
€ lapartie, Ce qus eft abfurde. Donc puss que A B produi—
te ne tombera pas an defJus de BFs ny as deffons  elle la
rencontrera diredtement, Ce qui érast propofé.

"THEOR. 26. PROP. XXXVI.
Les parallelogrammes conftituez fur bafes egales,
& entre mémes Parallcles ,font egaux entr’eux.

Soient les deux parallelogrammes ABCD & EFGH, ayans
lesbales BC & GH egales, & entre mémes paralleles AF &
BH. Jedis quils font egaux entr’eux. ) ,

Qu'il ne foit ainfi : forent menées les deux lignes 8&, c ¥ :
dautant que sc cft pofée egale 3 on, & que par la 34, prop.
laméme G u eft egale a fonoppoféc =¥, les deux lignes Bc,2»
feront egalesentrelles par lax, com. fenr. Maiselles font auffi
Patalleles par[ hypothefc : Donc les lignes 8 %, ¢, qui les

1
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conjoignent feront auf-

fi cgales & paralleles A o ¥ 2w
par la 33. propof. & par [

confequent BEFC fera /

un . parallclogramme / ' '

conflirné fur méme { -~

bafe BC, & entte mé- R C- Q H

mes paralleles BH , AF S :

que l¢ parallelogramme ABCD ; & par la 3¢ prop. ils fcrone
egaux 3 & par la méme prop, il fera auffi egal an parallelog,
EgFGH » étant fur méme bale EE., avec iceluy , & entre mé-
mes paralletes AF, BH ; Etparla 1. com. fent. les parallclog.
ABCD, & EFGH , feront egaux entr’eux. Dong les paralle~
logrammes conflitgez fur bafes égales, &c, Ce quil falloie
démontrer, ,

SCHOLIE

Clavins acomverty cette 36. propofs asnfi 4u*il enfisse,

Les parallelogrammes cgaux conftituez fur bafes egales 1 &
de méme part font entre mémes paralleles. Ecfi les parallelo-
grammes egaux contlituez entre mémes paralleles , n’ont une
méme bale, ils feront {ur bafes egales.

Premicrement , [vient deus parallelogrammes eganx
ABCD , EFGH , conflitnex, furbafesegalesBC , FG, &,
;e méne part ; 1¢ dss qu'ils ' r o

ont entyvememes paralleles, A ,———ﬁ}?
eeft & dire que AD prolon. K — K

/ [
Zée [e rencontyera direte. ’ VE[ H
ment gvec EH, Car autre- )
G

ment elle rtomberosr ou am
deffoses d'icelle EH y on an ,
Aeffies 5 & il Penfuivroir le B C
zont eftre egal 4 lw partie:. F
comme il & été dir enla comverfe dela precedente propoe
Lrron ' _ .

Secondemens, foient les parallelogrammes eganx ABCD,
EFGH entre mémes paralleles AH, BG ; Ie dis que lenrs
bafes BC , FG [ont egales : Car autrement Lune [ra plus
grande que Lantre , & foit BC la plus grande , s'il ef pof~
fible , & dicelle foit re¢ranchée BI egale 4 FG : puss [z
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teende 11 parallele 2 4B,
Denc par la36. prop.le pa= A 5 .
vallclogramme ABIK [ers M
cgal an parallelogramme
EFGH 5 & puss anfSi egal
au  parallelogramme
ABCD , la partie am tout.
Ceguteftabfurde. Laba- B ICH re)
J¢ BC Best donc pas plus '
grande que la bafe FG : Bt par mefine raifon elle ne fern
pas plues perite. Parquoy les bafes BC, FG [ont egales.

-Clavins demontre encere scy ceft autre Theoreme.

Si deux parailelogrammes conflituez entre mefmes paralle~

les , ont leuss bafes inegaless celuy-1a ferale plus grand, qui

- aurala plus grande bafe. Et au contraire, fi deux parallelo-
grammcs inegaux font casre mefmes paralleles; Ie plus grand
aura une plus grande bafe que Pautre. :

Soient les denx paralelogiammes ABCD, BFGH de /4/‘1'-
gure precedente, entre les paralcles AN, BG, & foit lu ba=
J¢ BC plus grande que la bafe ¥ : Ie dis que le parale~
logramme ABCD, qus q/t‘/'ur la plas grands bafe Bc, off
pins grand que le paralelogramme r¥cH. Carde BC ford
vetranché B 1 egtle o ¥G o & fuit rirde VK paralele 2
AB par la 31.propof. de ce Livre. Donc par la 36, prop.
Les paraleligrammes ABIK ,EFGH constitucz. [ur bafes
cgales, [eronr eganx : & puis que par le 9. ax.le parale=
logramme ABCD eff plus grand que le paralel gramme
ABIK, le méme paralelogramme ABCD fera asfss plus
gr;rlld gue le paralelogramme EFGH. Ce qus étoir pro=
pol.

_ Soienr derechef les paralel:grammes ABCD,EFG H
inégann, & ABCD le plus grand : le dis que la baze BC
eff plus grande gue s bafe ¥G. Car fi elle éroir egale,
les paralelogrammes [eroiemt cgaux peoi-ia 33. propofition
de ce livre. Cequi eff abfiurde, puis gue ABCD « éréposé
plus grand gue EXG H. MWis i ladite bafe BC éroir
moindre s le paralelsgramme EYGH [erost plus grand que
le paraleligramme ABCD, comme il a éré dementré cy=-. -
deffus: Ce qus eff encore abfurde, Donc puis que la bafe
BC ne penr érre egale,ny moindre sue ls bafe FG,clle.
Sera plus grande, Ce qus éroit propofé, '

AJiALA2 1230}
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THE OR. 27. PROP. XXXVIL

Les triangles conftituez fur une méme bafe; &
entre méme$ paralleles , font égaux entr’eux.

Soient deux triangles ABC, BDC , tous deux conftituez fur
la mefine bafe BC, & entre mefme parailcles EF,& BC. Je
dis qu’ils font égaux entr'eux. A

, Carfionmene B E paraliele 3 CA, E A
& CF parallele 2 BD, afin d'accom- = D w
. plir les parallclog. BEAC ;& BCFD, 1/
iceux feront égaux parla 35. prop. at- /
tendu qu'ils font conflituez fur mefme / ;

balc BC, & entre mefmes parallefes ‘
.BC, EF. Mais les triangles donnez y
ABC, & DBC, fout morciez diceux " B
parallelogrammes par la 34. prop.

pource qu'ils font couppez en deux

€galement par les diagonales AB, DC : dont_auffi les triangles.
ABC ; DBC feront égaux; par la 7. com. fent. Parquoy les

" triangles cmﬁirqcz {ur une mefme bale, & entre, &¢. Ce qu'il

fallorc prouver.

THEOR. 28. PROP. XXXVIIL

Les triangles conftituez fur bafe egale; & entre
mémes paralleles, font égaux entreux.

Soient deux triangles ABC, DEF ; conftituez fur bafes éga-
lesBC & EF, & entre mefies paralleles G H & BF, Je dis
qu'ils font égaux entr’eux, .

Car apresavoir mené BG, paralleled €A p
CA , & FH parallele 2 DE par la 31, \ A
prop. qui accompliffent lcs dek paral-
lelogram. ACBG.DEFH : iceux érans
conftituez fur bafes égales , & entre
mémes paialleles, feront égaux par la
36, prop, aufli égales feron leurs moi~

tiez fgavoir les trianglespropofez ABC 1 = M,




EremMmexnr Y
& DEF parla 3 4.prop. oftans les parallelogrammes couppez en
deux égalemcnt par les diagonales BA & SF. Donc les trian-
gles conftituez fur bafes égales , &c.Ce qu’il failoit demontrer.

THEOR. 29 PROP. XXXIX.

Lestriangles égaux conftituez fur une méme bafe,
& deméme part, font aufli entre méme paral-
1eles. x

Soient deux triangles égaux ABC, & B CD conftituez fur
une mefme bafe BC', & de mefme part. Je dis qu'ils font entre
mefme paralleles c'efta dire,

ne {i on mene la ligne droite A
AD,clle {era parallelea BC,

Autrement y'du point A,on
€n pourra mener une- autre
qui fi‘tm parTllel'cé BCl(ﬁ All)
ne ’eft) par la 31. prop.laquel-
le tomz)gra »ou bli)eu}au jeﬂus B aQ
de AD; ou au deffous. Qu'elle .
tombe premierement au deflus , & foiticelle AE ,s'il eft pof
fible ; & apres avoir continué BD jufques en E, & mené E G,
lesdeux triangles BAC, & B EC parla 37, prop. eftans fur
* mefme bale , & entre mefmes paralleles, feront égaux. Maig

pat ' hyporhefeles deux triangles BAC, & BDC font auffi

&gaux : danc parla1. com. fent, les triangles BEC & BD G
feroient “aulfi-égaux ,lapartie & le tour 5 partant la parallele
menée du point A , ne tombera pas au ‘defius de AD. Le mel=
me inconverient s’enfuivia fi on'la fait tSber au defflous de AD
" comme AF: car ayant mené CF . les triangles BF C & BDC
{e trouueroient égaux , ce qui ne peut eftre : douc du point A
on ne menera point d’autre ligne que AD parallele 2 BC. Par-

-quoy lestriangles égaux conftitucz fur mefme bale, &c. Ce
qu’il falloit démonticr.

B

§ CHOL.ZE.

&

Par certe prop. gui eft la converfe de la 37. 5l eff aisd

de demontrer comme a fait Commandin le Theor.fuivant.
Tour quadrilatere qui eft coupé en deux cgalement par L'ua




o6 " PREMIER
& 'autre diametre, eft parallelogramme. .

Le guadrilatere ABDC [oir divifé en deux cgalemenp
par Lun & Lautre diametre AD,BC : le dis gn'scelyy eff
paralelogramme. Car dautant que - .
les rriangles ACD>BDC font chacun
mostié dms quadriiatere ABDC,%s A - ,3
Jont gane entreax par le 7, ax.

Er pource gu’ils ont une mime
“bafe c Dy & font de méme part, g

tls fone entre mémes paraleles par

la 39. prop. & partant A5 cff paralcle 4 ev. Semblables
ment Vew quc les .trmrxgle: ABC, ACD fbm‘ cganx >’ ﬂr
wméme bafe A, icelle Ligse A ¢ fers 4;;/}i paralele 2
BD ; donc le gradrilatere ARDC eff para elogramme.puis
gue les coffez, oppofez. d'iceluy funt paralels, Ce gus
éreir propefé.

THEOR. jo. PROPD. XL.

Les triangles egaux conftituez fur bafes egales,
o & de méme pare, font aufli entre mémes pa=
ralleles. '

~ Soient deux trianglcs egaux ABC, & DEF, conftituez fur
" bafes egales BC & EF, & de méme part. . Je dis qu'ils font
aufli entre mémes paralleles; Ceft 3 dire, que fi on mene une
ligne droite de A en D, qu'icelle fera parallele 2 BF.
Auttement, du
point A on en A
pourra menes une
aurre qui fera pa-
1all. aBF (1 AD
“ne I'eft) parla 31,
-prop. laquelle ' -
{,oull,bcra ,CI ou au B CHR n
deflusde AD, ou
au dcllous,  Soit donc premicrement au deffus , & foit icelle
A£G, s'il eft poiible, & apresavoir contioué ED infques 2 ce
w'il rencontre A G en G, & mené F G, les deux triangles
AC, & EGF feront egaux par la 38. prop. mais.par l’hyl;;of-
: thefe
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thele les triangles BAC & DEF font aufli égaux : donc par'lg
¥. com. fent. letriangle EDF lera égal su triangle EGP, la
partic au tout 5 ce qui cft impoflible : Partant la parallele me-
née du point A ne tombera point au defius de AD. I¢mefine
inconvenient senluivra fi 6a la fait tomber au deffous , comme
AH, carles triangles EHF & EDF, fe trouveroient éoauxs
«done du point A ne pourra oftre menée-autre ligne que AD pa- _
rallele a-BF. Parquoy ics triangles égaux conflituez fur bafes.
€gales , 8c. Ce qu'il talloit démontrer. » ‘

SCHOLIE

. Commandin & Clavius mpres luy , demntrent en s
gu le Theoreme [nivant. ' .

Siles triangles égaux confti-
tuez entre nefmes- paralleles, 4 ) S
Xont uoc mefme bafe , ils feront o
fur bafes é§ales. -

Sosent les rriangles épaux
UBC, DEF , entre mémes
paralleles 48, B F, & fur .\
des bufes BC,EF : Jedis gu'é- .‘A‘ ‘ _
celles bafes [ont égales entrelles. Car f tlles ne font
gales foir BE la plin grande & dlicelle (o4t retranchée
CG, egale AEF , &’ tirée AG. Donc par la 38. propofis,
le rrianple ACG [era égal an trinngle DEF : Masks 4 ce
wméme triangle & été pofé lgul le triamgle ABC. Donyg
parle X, axiome les triangles AGT , ABC feront Epang,
le partie & le rowe : Ce qui eff abfurde, Donc les bu-
fes BC,EF 5 ne [ont pas inégales, mass égnles, Ce 7:4"
érvie propofe. . e

En fuitre de ce theoreme Clavins démontre enmcore le
[ruivant, : > C

Si deux triangles conflituez entre mémes paralleles ; ent -
leurs bafes inégales , celuy-13 fera {e plus grand , duquel Ja
bafe feralaplus grande. Et an contiairgy fi deux triangles iné-
?’mx font ernlre mémes paralleles ,t bafe du pius grand

era la plus grande. , - : : -
" Eh la figure precedemee foient entre mémes pavallcles
AD:, BF; lés triangles ABC , DEF , ¢ [oir [z bafe .

" BC pluc grande gue lebafe BF ; e dis- gcxe it trinms
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gle ABC s eff.plus grand gug le triangle DEF. Car ayans
pre CG egale s EF, & tiré 4G, les triangles 4G,
DEF, jerunt eganx par la 38, propofirion. Er puss gu- par
le 9. axiome lec rriangle ABC eff pins -grand que le srian-
gle 4GC,le méme triangle ABC [era plus grand gque le
#riangle. DEF, ) :

Sosenr desechef les triamgles ineganx ABC , DEF, ¢
le tlus grand fosr ABL. le dis que la bafe BT off plus
goande gue la bafe EF. Car [i on dit gu’elle eff egale,le
triangle ABC fera egal an triangle DEF: ce qui ¢ff
abfurde; artendn qu'il i ére pofé plus grand. Et fi on

PLeflime érre masndre , le triamgle DEF fera ples grand .

gwe le triangle ABC,commesl a é1é démoniré cy-deffies:
Ce qus eff encore plus abfurde > pris que AEC a é+¢ pofé

, plaws grand que DEF. Loncls-bafe BC [era plus grande
gue lebale EF , puss glelle ne” pent étre ny egaley ny
moindre. Ce qus écair propofé.

THEOR. 3. PROP. XLL

Siun parallelogramme, & un triangle. ont une .
méme bafe, & font entre mémes paralleles; le

parallelogramme fera double du triangle.

_Soit le parallelogramme. ABCD {ur a méme bafe BC, que e
triangle BCE, & tous deux entse méme paralicles AF & BC. Te.
dis que le pa.allelogrime ABCD eft double du triangle BEC,

Car fi on mcine [a diagonalle AC, ST
le triangle ABC fera la moitié dupa- - D N .
“1aflelogramme A B CD par la 34. V .
. prop. Maisparla37. prop. le mé- p
me triangle ABC fera egal au |
+ triangle BEC, Donc par la 6. om. = a
fent. leparaliclogramme ABCD,qui
eft double de I'un, ferg aufli double. .
de "autre. S1doncun p?rallclogramme & un triangle ont une
méme bafe, &c. Ce qu'il falloit prouver. _
81 les bafes érotent egmlcs , on demontreroit enrore

la méme chofe s & en la méme maniere gue deffiws | tie_

rans be diametre du paralielogramme, Car d'antant gue
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des triangles eomflitmwez. fur bafes egales, & entre mé-

s paralleles fonr egaux entr’e.x , le parallelogramme
gwi 85F double de Lum[erois anf)i double de | antre,

Clsviss & demoniré apres Commandin la comverfe 'de
cerre 4. prop, winfi qu'il enfuiy.

i un parallelogramme double d’un triaugle eft conftitné
Turune méme baf qu'icelny you fur-une bafe egale ;& demé.

me part ; ils {éiont cntre méme parallcles. Ec fi un paralle~ .

logramme eft double d'un triangle & entre mémae paralleles,
leurs bafes feront egales, fi elles ne font unc méme.

Suir le parallelopran~
me ABCD double du
triangle 8B, fur sne
méme baft  on fur
bafes egales : e dis
gn’ils fonr entre mé-
mes paralleles, cdei
o dircque AD qus. ¢5F
parallele & BC ,étant:
prolomgée direiemen: ﬁ .
20mbera aw posut B. Car antrement elle tombera ou an
defius de 5 ,.ou ay deffoss. D oss wdviendra comme il &
éré dementréenls 39. ou 49, prop. In partie étre egale aw
towr.Car par la 41, prop. le parallelogramme [era pareil-
, demens double. dwu triangle BFC 08 BGC: & par lei 6,
agiom. les triangles BBC, PBC, 0% les triangles ¥8C; G B e

 feront cganxlaparriedy letons. Co guicft abfurde.

Soir maintenant le parallelogramme A BCD double
du triangle KvG, & entve mémes paralleles. le dis gue
lebafe Bc eff cgale a la bafe va. Car fi Pune dicelles
Sravoir 8C eff plus grande sayant pris CH egale 4 Fa &
249é W1 parallele 2 B A, on demonrrera les parallelos
Zrammes ABCDIUCD érre egaux, le tour & la partie ;.
( ponr ce que chacun eft double du rriangle E¥a celyy-
2ipar Lhyporhefes & céteny.cy par la Av. prop. ) ce qus
eff abfurde, On demontycra™ encore le méme -, £
on dir la sbafe v6 étre plus grande que la bafe
3C:Car ayant fuit YH ogale 4 3¢, & riré laligre draise

‘ 2




100  PREMITR
HE, les rriangles :
EFH, EFG Jeronr -,
gy ba periie A
le tants & auraint
guc chacun eft moi~
i€ du paraidelo-
gramane ABCD,; ce-
luy-la par la 41 f
prop. & certui-ey
par Phypothefe) Ce 3“
. qui cft abfwrde.
/. PROBL. m. PROP. XLIL
Faite un ~parallelogramme cgal 3 un triangle
. donné, & qui ait un-angle egal 4 un angle
rectiligne donné. N )

Soit le triangle donné ABC, & I'angle retiligne do nué D
il faut faireun parailclo- - | A -
famme egal au trian- - 23
gle donné A B C, & qui
ait umangle cgalalan-
gle donné D,
. I'un des coftez du
- triangle,cavoir, AC foit
- Ycoupé cp deux egale- )
mest en E; par la 10. ’ S
prop. puis foit fait I'angle CEG egal 4 P'angle D par la 23,
top. Et pac la 31. prop. {oir menéc de B.la ligne BF paralicls
"a AGC, laquelle coupe EG enG. Dercchef, de C foit menée
CF parallele 2 FG, rencontrant BF en ¥ : & fera conftitcé un
parallelog. EGFC, ayant I'angle CEG egal au donné D, lequel
parailelopramme , ic dis étre egal au triangic donné ABC. Car
€tant tirée la ligne BE, iceluy parallelogramme EGFC fera
double dutridngle EBC par la propofition precedente > duquel
cft auffi double le triangle A B C, iccluy étant epal ‘qux deux
ABE, EBC, qui font egaux entr’eux par la 38. propof.  Donc
Ie parallelogramme EGFC, & lctriangle A BC feront egaux
entr’eux par la fixiéme commune fentence, & phis quiceluy
paraliclogramme 4 I'angle CEG egalas donné D par Ia cou
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Kmion, nous avons conftivit un parallcloggamme egal i un
niangle douné, &c. Ce qu'il faloit faire. -

SCHOLIE.

La pratjgue de ce probleme eff enfeignde aw 13, de
meftre Geomerrse pratigue : Ev eft fi facile s cnrendrepar
la conffraction cy-deffus, yu'sl w'eft Lefoim d'en dire an—
#re chofe ;: mass nons adjosicerons icy (apres Pelletier )la

" 6onwerfe de cette 42. propojirion, gmi cff relle. - :
, Bairc untriangle egal 4 un parallelogramme donné , & qui
" ar un angle egal 4 un anole re&iligne donné. -

Soit donnd le parallel.gramme ABDC, & Langle reitiliv
gre E . il . D '
Jant {aire t of . Q
#n tria; gle . : 4 ‘

'+ egal an pa~
rallelogra-
“ me  donnd
AD, ayant.
e angle
ff—ll au
owné E,’
Sosent prow
longées cn,
nt - 9%’ 2l
feradlbem . oo .
Join AB en forte gue BF [uit egale ascelle AB ;s pyss an
. point A foir fait [ anfe PAG ogal an donné ,E » Pirans
AG infgues a ce qu'elle rencontre CD prolongée en G, &r
" éeant joint FG,letriangle AGF ./tmﬂ le requss: Car lanas
:’f FAG eﬂ pg‘l P dnﬂdE., " étant tsreda B G les
zriangles AGB &7 BG F ferent egwan par-da j8. prop.& par=
tant le tordl AGF [era donble-de AGB : Max par In 41,
. prop-le parallebogramme A D ef anfli donble d'iceluy trimm-
gle ABG. Denc le rriangle AGF, ¢ le pugﬂelag.mw'mz
ACDB feront axfis egaus: inirenx. Ce qu'sl falisr faire,
. i . N

. COROLLAIRE. _
il ef ew’dné par tes dews Wratiéﬁ; ey deffue]
x 3
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qu'um triangle gys a la bafe dowble de celle d'un paral-
lelogramme constitué entre mémes paralbeles gu'iceluy ,

eft egal a scelny parallelogramme,
'THEOR. 32. PRQP. XLIIL

En tout parallelogramme les fupplémens des
parallelogrammes qui font i Ientour du dia«
* metre, font egaux entr’eux. '

* Soitle parallelogramme ABCD, fon diametre AC: 3 Pen~
tour duquel font cs parallelogrammes AExH & xGCF. Je
dis que les parallelogrammes HxFD & EBGk , qu'on appelle
{uppiéments, font eganx entr'eus, \

" Car d'autanr que par [a 3 4. prop. les triangles A B€, AD G
font egaux entr’cux: Irem les tridn- »
glesCxG,CFxauflicgaux;fion o | - o
cite cetx-cy de ceux-13, refteront v T—
cgauk les trapezes ABGk, ADFx: n
Mais ‘par la 34. prop. font aufli P& *
egaux lestriangles AEx, AH x 3 p

parcant {i on les ofte des trapezes. .
tufdies , demeureront egaux les :
¢omplemens EBGx, HKFD. Q. aQ

" Donc en tout paralle[ogramm; les N

fuppléments, &c. Ce qgi étoira prouver.
* . SCHOIslE

§3 les dew pcu”dqgr.«mme:. d'alontourle diametre n'ce

" toient conpoints an point K, ainfi gw'en lu figure cy~deffoens

wmasi gue I'un furloigné de Pawtre, comme en la ;.-.fgure.

on bien qu'ils s'entreconpaffent ainfi gu'en la treificme , om
‘. P . A

dbmontrerait ew la méme manieye gue deffas 5 étre anfls e~

‘gaux, los complemens ou veftes, [ravoir enln v. figure; les

pentagones BEFIH, DGFIK, & enla 3. les purallelegrans-
wes BELH, DGMK : Car puis que par lu 3 4.prop. les tridn-
gles ABC, ADC, de Lune & Pdutre figure [omt egans ex-
2i’eux , comme 4:;/3 i les h'langlt.r AEFs AGF; les trapez.es

. BEFC, DGEC feront pareillemens cgeny por.le 3. amsome.
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Parguoy f§ &icess trap zes :
de lifeconde figure on ofie les

, A
. #riangles cganx HIC , K16, E] Et >, ’
4 . ?
A

resteront emcore egawx les.
penragones BEFIH | DG F /k.
Mass adjostant an trapez.es
de In‘trmﬁcfmc ﬁg. les i1riane
gles eganx LIE, MIF, les

Sfigures BELIC , DGMIC fes »
‘ronr egales emr’élles o def- \J K
¢

Qg

“quelles i on offe les trin- M
gles eganx HIC K/ C, re- FY
freront aufSs eganx les pa-~ Ls
rallelogrammes BELH, X
DG MK, Ce qui éroir pro= B H

‘ fo/e’ .
* PROB. 1. PROP. XLIV.

Sur uneligne droite donnée, décrire un parallelo«
gramre egild un triangle donné , ayant un
angleegal 4 unanglere &iligne donné,

Soit 1a ligne droite donnée AB, le triangle donné C, & I'an<’
gle re@tiligne dooné D. Il faur fur A B décrite un parallelow
gramme egal au triangle C,& qui ait un angle egal au d5:.€ D.
Soit P:o%

ongécla ligne donnéc A B inlquesen E, tellemens

. ke, AT

M

que AE fb’it egaled quelconqae des ‘coﬁci du triangle C,' &
“foit achevé de: conftruire par la. 22. propofition, lgxiangle )
AFE, ayant les coﬁc:ﬁnux aux coftez dudic triangle donw
3 Cylequel lug fera awfli egal ‘pas e Copol. de la huitiéme
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" pwopof. Soit maintenant conftruit par la 4. prop. le paraliew
ogr, AGFH ; egal autriapgle AFE, & ayant I'angle G AH
cgalau donné D': & apres avoir continué laligne TH jufques
en I ; tellement que HI foiz egaled A B , foit menée TA- juf-
ques a ce qu'clle rencontie FG prolongfc en K :{ce qui doiy
arriver , n'étant [ A pardliele 2 FG par laut. com. fent. ) Puis
dupoint K , foit menéc K M paralicled G B , iufques a ce
qu'etle rencontre IB rirée eaM : & finalement foit prolongée
H 4 jufques 2 ce qwiellezencontre K M en L: Je dis que le
paraliclogramme ABML cft le requis. : :
. Caril cft conftivué tur, la ligne droite donnée AB , & 2 Ian-~
‘gleBAL egala ['angle 3ohné D, puis qué paria1s. prop. ileft
egala:l'angle GAH,qui a éé fanr egal dT'angle D : Finale- .
_ ment il cft cgal au tiiangle donné C , puis que paria 43. pro-
pol. ileft ézal au parallelogramme A H ¥ G , lequel aéeé fai
egal au triangle A FE , ouC. nous avons donc décrit fur Ia
ligne denaée AB is parallclogramme,8ec. G qu'il faitoir$hire,
§ C HOLIE : .
Nows avons enfelgné la pratighe de ec Probl, en nos.
"Memosres Mathemarigues Probl.15. de la Geome:rie pra=
tigue 5 & re !/lffere de la conffruclion g,-dcﬂm. C'efp
penrinoy hows w'énw dirons ‘autre chofe < mass nows ajisi=
tcroms scy la converfe de cerre propof. laguelle eft relle.
* Sur une ligne droite donside , conftruite un triangle égal &
uii parallclogramme donné , & qui aitun angle égala un angle
reétiligne donné. - T )
“Soir L ligne drdire-demmée AB 5 fur laguelle il faue
décrire un trimngle egal an pavallelogramme ¢ DK E, &
guiait un avgle €34l 4 Pangle downé F.
Soir prolongée CE " iif> -
wes " en G, reflement P
gue CE,EG [oient éga- '
les , & [ovit menée DG,
g%i fern le triangle CDG:
5»: apres , par l; p(e;‘e— )
ente prop. fort conftruse [ar -
AB lepp,zc‘z{klogmmme sy & B :M H W
" épal aB wrismgle CDG, . ' L
wyant Langle BAH egal an dinné F : pwis [oit prolongée.
. AH jufques en L de forte que H L fosr cgale 4 A H,
& ayan: ¢ird BL ', le sriangle ABL+y- {éra-& requis. Car.
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por le corol, dela 42, prop, i:eltg trl'dngk ;4!'4 eff cgal
P }mmﬂglpgm&e, BH. Mai:,lulnj paralelg. eft gl

parla conilrultion an triangle DCG , beguel ff cqal am
parallelog. CK par le méme coroh. Donc Je triangle ABL
fera asffs egaly sceluy paralelogramme CK : mass ila
I’.mgle A egal an domné F ', ¢ e fasr fur lq ligne
donnée A parquoy apperr étre fait co gus éroit propofé.

PROBL. 13.  PROP. XLV.

Faire un parallelogramme egal 3 une figure re«"

_ ¢tilignedonnée , ayant un angle egal 3 un an.
gle rectiligne donné, T '
Soit la figure retiligne donnée ABCD , & P'angle donné E:
Et il faut faire un parailelogramme egala icelle ‘figure ye&ihe

* gne ABCD, qui ait un angle egal an donné E.

“Soic refolué de la figure 1ect -
ligne donnée en triangles, fga~ m—
T ' 1P

,_El

voir cft menant la ligne droite B
AC puis par la 42. propof. foit
faicle parallelogramme«FGHI
egal au triangle - ADC , ayant %
l'angle F cgal 4 l'angle donaé . &
E.Ittm fur HI {oir faitle pa-

4

rallelogramme HIKL ’Eegal au triangle ABC , ayapt wnan~

le HIK egal au doun€E , & fera fait cc qui cft requis. €ar

~ %es deux parallelogrammes FH & IL » fout conftruits cgauxa
la figure rectiligne ABCD, & ont chacun up ang}e egal 2
Pangle donné E & ces deux parallelogrammes enlemble en
fout an feul, Car d’autant que chacun des angles GFI , HIK,
cft egal 3 'angle donné E, ilsle feront aufi entr'eux :aufquels

- fion ajoiite l’angle commun FIH , lesdeux- angles GFI, HIF,
qui font egaux 3 deux droits pat la 29. prop. eftant FH paral-
lelégrammes; feront égaux.avx deux angles HIK , HIF, le(-
qucls partant feront egaux 4 ‘deux droits, & par la 14. prop.
les deux lignes I, K1, {& renconrreront direGtement. Pareille~
ment les deux angles G H I HLK eftans égaux rla g4

* prop. car ils font oppofexa angles egaux GBI, HIK ,fi 2 iceux
on ajodte Pangle-commun IHL ; pasle niéme difcoars que o4

o
.
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-ainfi FK % GL &aps lignes droites . & coMbignant de méme

deflusles deux lignesGH & L H fe rcnconmronrdirc&emcm -

part lesegales & parallelesFG & KL , elles feront auffi egales

& paralleles par la 33.prop. & partant FG1 k fera parallelo-
gramme ; lequel nous avons conftruit egal 3 la figure recili=
gnoe donnée ABCD , & langle F egal au donné E‘ainﬁ quid
étoir sequis, . ’ ’

. . SCHOLIE

S'sl g enft ew dawantage de triamgles en lu fignure
donnée , sl.cuft fallu confiruive fur KL un trosfieme
parallel gramme egal ass ‘troifiéme triangle : puse f[ur le
coté oppofé 4 KL > wn autre parallel g-omme egal as
4. triangle , & ainfi proceder de triaugle en triangle
i#[ques i la fim Bt quant i ls demonfbration 5 ce [erm
zoujoyrs la méme que deflin | reperée autant de fom
gw'sl fera de befun O conme on décriva fur une ligne
droste donnée un parallclogramme cg 1 2 wn: figure redti=
dsgne donnee s & gus ast un angle egal "z wn angle
" redsligne donné , 3l eff affex, manifeffe par les cho=
j}: g-’d{ﬁw Airreq : car ponr ?xrm’/e, fP la ligne d¥oire
FG enft é¢é domnée , nons eu(fitns par la precedente
prop. décrit fur icelle le parallelogramme FGHI : pus
Jur la méme ligne"F G 5 on pliitoft [ur une egale & dcele
le HI,le parallelogramme HIKL , &> ainfi comfecuti=
vemens s 4l y avost davantage d‘tridlg/e en lafipure
reliligne donnée. - ‘ .

Pelletier a ajosiré en ce liew un Probleme forr utsle,

leguel mome rapporterons icy , mass beawcoup plue brief=
vement qu'il wa faits

. Eftans' données deux figures retilignes inegales, trouvex
Pexcez de la plus grande par deffus la moindre.

, Soient données dewx fipures re@ilignes A & B ,donr
A et la plus grande : it faur tresver Pexcez, de A
par deffis B, Par la 45. prop. fois# fait le parallelogrammé
CDEF egal au rediligne A, ayans quelcongue angle C :
puss fur la ligne €D foit fust le parallelogramme CDHG,
egal an rediligne B; ayant langle C commun, & le pam

.
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‘ ralelogramme GHEF [era lexcez

du redtiligne A par deffis le redtili- 2
gxe B, i : 3
Car autant gu'icelyy paralelo. | A B
gramme GE et lexcex, du parale- ‘ -
logramme C8 egal & A ypar deffia le
paralelogramme, < cgal 4 Bjle mé- E
me parallelogramme o & [ern an(li |© a
Pexcez, dig rectiligne A par deffus
le reiiligne B. Ce guw'il fallosy faire.

PROB. 14. PROP. XLVL

Sur une ligne droite donnée, décrire un quarté,

" Soit laligne droite donnée A3, fur laquelle il faur décrire

un quarré. Du point A, foit menée A ¢ ligne perpendiculaire
2 A's parla 1. prop. laqueile foit o :
faite ggale d icelle 4 B, & apres
avoir mené c o parallele 2 a3, & D -
BD !a;allclc # Ac, par la 31, prop.
Je dis que le quadrilatere A 3 D ¢
eft un quaré. S
.Car d’autant que parla conftru- '
&ion il eft parallelogramme , les - A - B
eoftez & les angles oppofez font ‘
egaux par la 34. propof. partant R
le¢ofté A eftegaldcp,& ac 2 BD ; mais AC &rant cgal’
& AB-par la conftruion il eft evidenrque les quatre coftez
font ‘egaux entr’eus. Item Pangle A éant droit par I
couftru&tion , auffi fon oppofé fera droit. 'Et la ligne
AC tombant fur deux lignes paralleles AB, CD , les deux
angles intcrieurs A & C, font egaux 4 deux droits parla 29.
prop. Mais ’anglé A.eft droit : donc I'angle Cferaauffi droit:
partant auffi droit fon oppoféB. Ainfi les quatie angles A, B,
C,D ferone droits : & parla def, du quarié la figure ABDC
fera, quartée. Nousavons donc décrit un quanié fur la ligne
droite donnée AB. Ce quil. falloic faire. '




103 int’ulxl
 -SCH{OLIE.

- Nous-avons enfeigné la pratigue de cerre propof; em
. mostre Geometrie pratigue Prabl. 12, laguelle ne differe
were de la conftruition cy-deffus : car ayant mené la
pervendicnlaire A€, & jcelle farr egale § AB, du mé<

me intervale AB f[orenr décrits des centres €& Bydewe

arcs qui s'entrecoupemt em D, dugnel étans girdes leg
lignes CD, BD, fera fast le- quarné vequss. . 4,

Proclus demontre s:y » Que les quarrez de lignes egales
font ezaux emtr'eus : & que des quarres egaux les lignes fone
egales, Ce gui eft aifé a prowver par la fupcrpoficion
A'un guarte [ur Fastre: Car les lignes érans egales . fF.
‘une off pofée diffuss Pantre, elles comvusendront eweriel«
bes s & les angles drans anfli eganx, cff a fravoir droire,

ils comviendront pareillement emtr'enx : & partant tous

e guarré conviendra 4 tour le gum're'. Que ff les quars

. rex, fomt eganx, ils comviendront emtreny, 4 canfede ' ea

 galité des amzles done anfsi les lignes 5 antrement un

gnarré feroit plus grand gue Paurre. Nows avons laiffé

L: demonfbration de Proclus qué eft tres-lamgme , pown
[ruivre celle-cy qui eff bridve & facslee .

THEOR. 33 PROP. XLVIL -

‘Aux triangles retangles, le quarré du coté qu}
foiitient Pangle droit , el egal aux quarrez
des deux autres cotez. - i S

" g - REPR S ‘ T :
S$oic le triangle re€tangl¢ A B C; fur les cdtez duquel foieny
décritslessrois quartrez BCED, ABFG, AHIC. Je disqué le
r;-rré BCED décrit fiir le cofté B.C , qui foditient 'angle
1oit BAC, eft egal aux deux quarrez ABBG & ACIH ,'dé«

" crits fur les deux autres cbtez AB& AG.

Car foic menée la ligne AK paralicle"d B D, o 3 CE, &
sitéesles lignes AD; AE, CF & BE. D'aurant que par la definis
tion du quarré , les quatse angles:au pdint. A fout droirsy

leslirnes droites AB, AH fe rencontreront diretement, &

ue f:ront qu’unc ligne droite : Item , CA, AG pat 1a 34. prop




\ , . . ELxMENT, iog
. Dcrcclxtﬂ puis que les angles ABF, CBD font egaux , car ils
~ font . droits, v on :
leur ajoiice le com -
mun ABG, le total
FEC fcia egal au
total ABD. lLe
triangiec ABD a
#lon¢ les. deux co~
. ﬁCZ A B: BD) C=
aux aux deux b=
tez FB, BC. du
triangle CBF,cha-
omn au fien, & les
angles A BD,CBF
contenus  d’iccux
coftez ; egaux , &
ar la 4. 9. les

fri.mglcs X BD, D : :
CBF feront egaux. Mais le quané AF eft double du
triangle F BC par la 41. prop. car ils font fur méme bate
BF, & entre mémes paralleles BF, GC 1 il fera donc auffi douw
ble de fon egal ABD, duquel le paraliclogramme BK ¢f auffi
double parla méme 41. prop, & par confequent le- quarré A B
fera egal au parallelogramme BK : car les chofes doubles d'une
méme font egales entrelles. Par méme difcours on prouvera
que le-parallciog. CK eft egal au quarté Al : partant les deax
parallelogrammes enfemble BK & CK, fetont egaux aux deux
quarrez enfemble AP & AL Doncle quarré BE qui cft com—

" pofé diceux parallelogrammes FK , CK. fera aufli egal aux-
mémes quarrez AF, AL Par?uov aux triangles tangles; le
quané du cofié, &¢ Ce qu'il faloit prouver. ~

SCHOLIE

Par ce theoreme on peur facilement entendre, gu'aux
triangles ambligones le guarré du cofté oppofé & lanple
vbens , eff plas grand gue les deun quarrez enfemble
des deex anrres coffex, . Er gu'em somt triangle le quar~
vé a'un cofld oppofé & um anmple atgy eff moindregue les
denx guarrez; enfemble des dewx antres coffex. Car ja'
Pangle sbiws eft reflerré iufques 4 ce gw'il viemme .4
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_érre droiz, les voffez, qut le comprennent demekvans les
“mémes,le cofté oppofé viendra moindre par la' 14, prow
pofitson. Maw fi Langle aign eff ouvere & Elargs suf=
gues 4 ce qu'tl vienne droit les coffcz, qui le comtiens
nent demesrans les. mémes Jle cofté oppofé 4 sceluy an~
gle fera fait plus.grand par la méme 24, prop. ves done
gu'sl 4 été demonsré ¢y ~ deflus gue le quarré du cofté
oppofé 4 langle drojt, efft egal anx denx guarrez, enferl
ble des deun antres vostexs il eft evident qne le quarré
du coffé appofé 4 langle obtus | eff plus grand gue les
. Reux quarrez, enfemble des deux autres coffezs &7 que
" de quarré du cofté oppefé 4 un angle aign 5 éff moindre
que les deax grarrez, enfemble des dews autres coffc®;
~Mass de combien celuy-la eft plus grand , & de combien
cettuiagy eft mosndre,Buclide le demontrera és 11.d» 13,
prop. du fecond Livre. ; .
Or Pinvention de-ce celebre ¢ tant renommé Theores

me eff artribuée 4 Pyrhagoras,leguel en fur [i contens é
foyeux, que posur dmvendre grace aux Dienx , plufieurs di=
Jenr gw'il facrifiy wn Hecatombe , €& dasutres rappor-

- #ent qw'sl ne lewr [acrifia qu'sn baufs ce qui off plue
‘wray-femblaible ; que nen pas gu'il em air smmolé cene.,
vew que ce Philofophe fasfoir tres.grand ferupule - d'é=
pandre le fang des animaux. Mass quoy gu'il en foir, ce

Theoreme eft wn des plus utiles anx chofes Geomerria
ques ,encore qu'il me femble pac fi admirable gue ls 31,
Prop. ds fixiéme Livre, ou Buclide demontre gu’aux trian~
gles rectangles | la figure décrite [ur le cofté qui fodi-
tiens Langle droitseff egale aux dewx figwres fewnblables,
Aécrites ¢ femblablement pofées fur les dewx coffez, qus.
contéiennent sceluy angle drosr, S,

- Pur lemoyen Jf cetre 4y, prop.sleff fore arsé de demon-
trev cer antre Theoreme [usvant. .

. 8i de I'angle d’un riangte compris de deux coftez inegaur,
oft titée une perpendiculaire 3 1a bafe , laquelle rombe dans le
triangle ; elle coupera la bafe en deux paities inegales, la plus
grande defquelles fera vers lc plus grand cofté : Et an contrai-
re, fi la bafe elt coupée inegalement par la perpendiculaire , les
deux coftez (eront inegaux , & le plus grand fera' celuy adja-
cent au plus grand f?mcnt. 2

_ Aw triaxgle ABC, duquel le coszé AB cff plus grand 7:_4e-

L
t
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le cofté AC, fosr la ligne AD perpendiculeire ; L bafe 82,
laguelle tombe dedans le triaugle ; ce gui advient todi-
gours guand Pun & Uastre ang!s -
Qicelle bafe off aigu, minfi g sl " A
apert dw Cor.de la 17. prop. le dis
quela parcie BD «ff plus grande
gwe laparticCD. Carpar ls 47.
prop.leguarre de 4B eff egal aux
drux,narrcz, de. AD, BD; & le D g
quarré de 4C, cgal anx dewsxe de
AD\CD : M#wle quarréde AB eff pliis grand que celuy de
AC, puss guele coité AB eff plus grand que le cofté A ¢y
‘doncanfis lesdewx quarrez, de AD, BD, feront phus grands
gue les deus quarrex. dé A D, DC; pa qudy offanr le
cdmmun quaryé de A D, reffcra le quarre de. B D plus
grand gue le quarré de CD ;&> partant la ligne droste
BD fera plus grande que la ligne drosre €O. .
Maintesant , que Ia Ligne perpcndiculasre AD faffe lo
Jegment BD plus gramd gne le fegment CD. ledy que
le cof?é AB eff plus grand que le costé A C, Car le
quarré de BD fera plus grand que le qm:rre' de CD, ¢
adjoirant le commun quarré de AD;les deux guarrer,
de BD, AD , [eront plus grands que les deux de C D,
AD. Mass par la 47. propof. le 7tmrre' de AB eff cgal
wux denx de BD, AD, & celuy de AC egal aux deyx
de CD,AD. Donc aufSs le quarré de AB (craplus grand
gue le quarré de AC > & par confequent le cofte A B
ofcra plus grand qne le coftd AC. Ge qw'sl falloir prou=

ver, ,
THEOR. 34. PROP. XLVIIL

Si le quarré de Pun des cdtez d’un triangle, eft
egal aux quarrez des deux autres cotez;
Tangle foutenu d’iceluy gocé eft droit.

_ Autnangle ABC, lé quarié du cofté BC foit egal anx quar-
- rez des deux autres ceftez BA & AC. Jedis que angle BAG,
fouftcnn diceluy cofté BC, cft droie. e .
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Car apres avoir mené AD perpendiculaire 3 AC, par ka 1.

prop. & faiticelle AD egale 4 AB, foit menée CD. Le triangle
CAD ferare@angle, & par la 47. prop.le quairé de CD fera
egal aux deux quarrez de CA& A D, 1e?lquels font egaux
aux quarrez de BA & A C, érant leuss lignes egales 5 &
par la 1. comim, fent. le quarré de
BC fera egal au quarré cCD: =
partant la ligne CB egale 4 CD.
Donc les trian%l:cs BAC &CAD

. auront deux coftez egaux & dedx
coftez, chacun au fien , & la bafe
BC cgale 3 labafe DC, & par Ia
8. prop. l'angle BA G fera egal 3
I'angle droit CAD : paitaot 1l fera

» auflt droir.  Si donc le quané. de
Pan des coftez dwn - triangle eft
egal, &c: Ce qu'il faloit demontier:

§CHOLIE,

A certe propofirion , qui eff comverfe de la precedense;
Wous ajosterons cet autre theoreme. : _
.- Sile quarré dun cofté de quelque triangle eft plus grand
que les deux quairez enfemble des deux auttes coftez, Pangle
toiitenu d'iceluy cofté eft obtus : Et 51l eft moindse, aigu.

Au triangle ABC > le quarré du cité AB , feit plm
grand gue les deux gquarrez, enfemble des deux autres
c0réz, AC »CB: I dis que Pangle A <3 oppofé an cirh
AB eff obtus. Car :
Joir tiré de ¢ per-
pendicnlatrement 4 ( o~ A
Ac, laligne dreite ‘
cD «(gale 4 BC,
& [oir. jeint AT
D'antant que par la
47. prop. le quan—
réde A D eff egal
apx deux 7#4:'7:'.{,
d_t.' AC,cC D,'t’eﬂ
& dire AC,CB, &
e quarré de A B &
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YT pofé pluc gramd que les grarvez. de Ac, €8s le quarré
de AD, [era moindre gue dcquarré de AB & parcant
la ligne AD moindre que ladire ligne AB. Parquoy vew
gue les coffer, BC,ACs dutriangle ABC, fomt egaux aux
giter, CDyAC, dn triang'e ACD, un chacun an fien, &
de bafe A B plus grande que labafec AD,parlaay. prop. -
Pangle ACB [era plue grand gue Pangle ACD - Mais
-iuﬁ] ACD ¢ff droit, Donc ACB eff plus grand qu'un '
droit s & pareant obtus. Ce qus eff propofe. . :

Maintenant ,[oir le guarrédoeAB moindre que les dewx.

wdrrex, des dewx amtres cirex, AC), CB: le du gwe
['m:lt A CB foéte- - ! .
»e J'itelﬂ) coré AB;
eff aign. Car ayant
Al CoOMMme 4#’4"4'-
want le triangle e~
Hangle ACD , o
presverapar les mé=
~wmes raifons que def-
fws, que la bafe 4D - 5] - ral
eff plu grande que-la T el T
$afe AB, & Langle droiz ACD pluc grand que Pangle
ACB, qus parrant eff aign. Ce quieff propofé.

Or dawtant que Paplication des mombres anux cirez der
sriangles reflangles efft urile 4 pluficurs operations , nose
vemarquerens scy que tows tviangle eff redfangle, dugnelle  °
Plws grand ciré comtenant § parties egales, le mosndre con=
sient tross desmémes parties, & Pantre 4 ; on bien [elom
2rois antres nombres,doubl:s,0u triples ou guadruples &e.
destross fufdire §,4,3 comme 10,8 & 6 : 04 15,12 & 95 08
20,16 &°13 5 0% §0, 40, & 305 &c. Car il aperr guele
quarré du plus grand de trow cels nombres , eff tossjomrs 6=
gal anx quarrez, des dewx autres nombre;.

Mais fi fans avoir egard anx nombres cy~deffius,om vin=
doirfuire un tviangle velangle | ayant tans les trois cirez
en mombre de parties egales {uns fraltion , on pourroit
tropver lefdits mombres en dewx manieves 5 donr ls pre=

miere qgu'om atribué aufii a4 Pychagrar , eff relle.
Soir pris paur le muindre citéd um nombre” de par<
sies mompriv, O iceluy nombre étant quarré fost orée Puni=
o de fondis quarré , & lambitic dm refle i :‘c;ll;g gwarrés
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[fera le moyen nombre awguel adjoistant Lunité views
dra le plas grand nombre .+ Comme par. exemple , premaps
§ powr le nombre des parties du maindre cofte, fon quarrd
eff 25, dugnel irame lwnsté veftent 44, dont ln mostié eff
12, poksr le nombre des pasrics du moyem ¢oté , mass ad
jostant Danité a dcelny , viendrome 13 pour le nombre
des parties dw piws grand céré. ) S
© La densiéme mansere eff artribyée 4 Plason o & B
zelle : Sost pris um membre pasr, & du guarré dels vsos.
738 iceluy foit tde Lumizé, & reflera [un des dess
© amtres mombres s mais adjodrant ladsre unitd ay méme
quarré,viendrale troifiéme membre.: comme  par exemple,
prenant 6 pour Luntdes mombres, le quarsé de Lo moirsié
diccluy off 9, dont Punité érant rée, reftesr 8, pour
Lun des deun butresaombres s mass adjositant Ladize ynie
2¢ 4 icelygy quarié, viennent 10 pour le troifiéme nombre,
T “ . B
>~ - ’ .\ ) :
’ ‘\
hatia 2N ™~

L - B SR

" 'Findu premier Elemenc.




DEFINITIONS.
t. Tout patallplqgrimxnévre&ixru'glc’, eft dic étrc.
~contenu fous’ deux lignes droites qui’ font
Yangle droit. , ‘

ot L # érd dir enla36. defi1. que ceff gne
e i y.«uﬂdymmme 18 g1l y en « de

{h‘Q guarre [ortres : mas muintenant il fawe
AN crrendre qu'un parallelsgramme eff dis
. ;«i reangle , lors qu’il 4 toss les angles
§R- drosts , & par confemuent 1l y u feuie=
) "V ment le gquarré, camme ABCD> & le
auarré long , comme EFGH ;quf fosqns rectangles : ¢ar il .
n'y a gué ces deux forves de parallelogrammes qui ayrpe
des angles droits. Be eff & moter s qu'en tout pavallelon
gremme [; wn [enl angle eft domné droit, i1 e/ neceffaiv
7e gwe les tress autres fosent aufli drosts : comme par
exemple | fi Pangle € du parallelogramme EF G H of
droit. Ie dfs que les trois antves F .G , H, fonr enfsi
drosts, Coar d'amrans gue les lignes BF , GH H/' opt" parni=

B 2 .
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“deles, lesanglesineraes E&» H Jont eganx i denx droirs

<

parln 29-.7- L. Muass Pangle E eft drast par Phyporefe;
done anfsi Langle H fera droic : & parla 34. p. 1. lecr.r-
oppofcx, G & F ferons asufss drowes. Ee puss que par le

. 34.pLtons parallelo~

gramme & les costez, A R : R > p 2]
Oppofex, cganx,ilmy . 1
pestaveir cp un pas iy i o e 4
rallcligramme 7:{9 3 -lo 3 Y b
deux cirez, sneganx, v L
befgurls ~ conffituens ¥ CH — re

chague angle dlice= - . ) L :
Iuj ; C'eff pourguoy Buclide dit icy , tome purallelogramme
rectangle étre conte w fores denx lignes droires , qué come
prennent nn angle drois s rellemens gue le parallelog.retan.
gle EFGH, feradit érre contens foses les denx lignes droi-
2es BFRH 2 0% foss les dewk EF, FG ; odi fose FG,GH : on
finalemens foua GH, HE: ainfi deux lignes exprimcnt tox-
re lamagniinde onu grandeur i un yarall e/ggmmme reltan.
gle ; [ravoir une comme EE, ou HG, [ languenr:&» ' an-
tre comme BH , ou F G, [a largeur: & par le mouvement
imaginaive de [une de'ces denx Lignes en lantre, (e faia

" seeluy famllelogmmm/e. Car il jprit congoit que la ligne

EF, en' allant en bai an long delalipne EH, (cmesve en
travers, rellement gu’elle fafie tomsonrs angle droir wvee
scelle EFnjufguces a ce quele point E parvienne an point H,
& le point F an point G s fera décrit tour le parallel, re=
Fancle EFGH. Leméme [erafast »fi o pcfe EH fe moue
voir emtravers, felonla ligne EF, D'os aduvient gue pony
obtenir Paire on comteny de vout parallelogramme reangle
wn mulriplie un cojté diceluy par Panrret comme par cxem- .
’lcs le costéEF érane de cing pieds & lanisre c6¢é EFr de
#2055 ; f7 on multiplic un mombre par Lantre, feront produir
guinze pieds quarrez , powr Paire ou contenss de rout le pa-
rallelogramme EFGH. Pareillement au parallcbogramme
reangle ABCD, le cité AR e"mt‘n de trow pieds & le céré
AD aiufSi de trois pieds : multipliant {’m: pard ntrrcfer&u
produscs meuf pieds quarvex, ponr Paire d'icelyy rectangley
comme montre lafigure cy~deffus.

- Orefficya noter, gu’en ce [fecond Livre s & ér aurres
Jwivans,Euclide appelle les parallclogrammes relangles,

'




A mOter que poury

ELEMENT . ony
Simplement veanglesice qu*obfervent aufis les autres Geo-
mecrestellement gue parlenom de redturgle, ilfanr +ose-
Jours entendre parallelogr, redtangle, Derechef, gse pour
bridveré, & afin de ne repeter (swventesfoss rontes les legm
tres 4fp(fe'e: anxparallelogrammes les Geometres ont de
cositume dexprimer chayce parallelogramme foir reFangla
Ox nonpar denx lettres [eulement , (favoir celles gus fone
diametralement oppofées: rellement que pour demorcy lepan
rallelogramme ABCD,mdirafeulement le parallelogram-
me AC ou BD-. ’

2. En tout parallelogramme, Fun des parallelo-.
. frammcs décrits A Pentour du diametre, avee
es deux fupplémens, eft appellé Gnomon.

An parallelogramme ABE D, [ost menée la diagonale BD;
& CGl parallele 2 AP coupant scelle diagonale en G, &
pariceluy point G foir menée FGH pavallele i AD : & le
parallelogramme ABED feradivifé en quarre parallelo~
grammes,deus defquels FC &’ HI, font dits étre décries &
Lentowr du diametre on diagonale | mais les dews ameres
EG,AG, font appellez, [upplémens,ainfi que mons avons dis
i la 37.def. du premier Livre. Or ls figure com‘po[e’e i
ceux [upplemens & de ['uni o Pantre des parallelogram=
mes Dalentour ladiagonales{era dit Gnomon : comme lafie
gure CEDAFG, luquelle eff compoféé des dewn fupplémens,
AG,GE, {» du parallelogramme HI, S

gui eff alentonr dw diametro 3 fera B__Q R
appellée Gnomon. Pour méme raifon NET ,
Jafigure ABEHGI, qué oft compofée gl [~ h

des deux fupplémens IF,GE, & du i)
parallelog. FC, qui eft alentowr lo

digmerre,fera mtgi dir Gnomon. Xs
feuement exprie .
merrelles figures  les Geametres y A X .~ Iy

décrivent guelgnesfois wne circons

_ ference, comme le Gnomion fufilir ABEHGI, anquel off dé~ l

crite la circonference KLM, [era exprimé & denoté par.
scelle earganference RLM, - ' R
' T ) . H3

.
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THEOR. 1. ' PROP. L

!

. Sidedeuxlignes droites I'une eft couppée en tane
. de parties que I'on voudra, le retangle con.
- tenu fous les deux toutes, eft egal aux rectan-
~ 'gles compris de la non couppée, & d’une cha-
- cune patuie de ¢elle qui eft couppée.

Saicnt deux lignes droites AB & C, dont la premicre AB eft
-couppée 4 Pavanture en pluficurs parries ;{¢avoir cft en A D,
DE, EB. Je dis que le retangle compris d'icclles’ deuk lignes
A B&.C,feraegal aux trois reCtangles compris de laligoe
non coappée , & d'une chacune partic rgic la couppéc AB, ..
Quil ne (ot ainfizqu'on '
menc AF perpendiculaire 2
AB ,parld 1. p. 1. laquelle ¥
foit faite egale & C, & du
point F foit menée FG pa-
rallele 3 AB ; & BG paral-
leled AF parla 3r. prop. 1. -
"1l eft evident que le quadii-
latere AFGB, feraun paral .
Ielog. reQangle , & qu'ice- - A D
: h}{ {era compris de deux lignes données AB& C, puis que AF
eft egalc 2 C. Item foient menées les deux lignes DH & E X
paralicles a AF par Ia 3. prop. 1. Donc par ia deff. des paral-
Jelog.. lestiois quadrilateres AH , DI, EG , feront parallelo-,
grammes retangles comptis des lignes egalcs AF¥ ,DH, EL
& des trois fegmens AD , DE , EB; c’eft 2 dire de la ligne €
& dliceux trois fegmens.  Mais iceux tiois parallelograme
mes rectangles enfemble, conviennent au retangle” A G,
compris des lignes données : & par [a 8. com. fent, ils luy fone
cgaux. Parquay fi de deux: lignes draites , &c, Ce qu'il falloi
prouver. . ’ )
S SCHOLIE

vl &

Ce gu'Euclide propofe em ligwes anx dix premiers
i Theoremes de ce /eemd liwre 5 nome Pavons appligné
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& demontrd en mombres an ‘Scholie de ls 14. pr.9.Neg:.
S mmiinsseftime qu'il ne [era snntile de les ‘expliquer dés
fcy par mombres y comime & fasr Claving; Car d'autene
gue ce qusi provignt de -la” multiplication d'uy’ mombre
Par wn autre vépond an produit d'une ligne en upe ay-
- Fee . om pent ffcilewent & bricfvement piomtrey par
mombres ce qus eff icy demontré em lignes svet bedus
sonp de paroles, o ' :
* Sojent donc propofez, denx mombres scommetodr 6 le
“premser defquels foir divisé en trois aurres nombres o
parties, 5:3 & 2. Or multipliant les dewx mombres pro~
Pofex, entpenx et 4 [pavoir Yo & 6, fira produse le
nombre 60 , anqucl fera cgale la fomme de ces tros
pombres 30,18 &> 12, lefyuels font proc.éez, maleipliane
chague jartie duw nombre divife10 ,c'cft 4 [ravoir §, 3,2,
ar le nombre nin divisé 6 : minfi gu'sl appers en Loper
ration cy-deffons ; " : : :

N . 3°'
o 5 .3 2B
é é 6 6 12 :

——

s ——

$o - 30 13 13 60

- Or Commandin demonsre icy dewsx awtres Theoremes)
donr le premier eff rel. . . _—
il y a deux lignes droites, lune & l'aucre delquelles foit
coupée en tant de parties qu'on voudta; le retangle comprin
dicellesdenx lignes, eft egal aux rectangles conteuus de cha-
que fegmene de ['une, & d'un chacua des fegmens de I'aucre,
Soient dewx lignes droites AB, AC, contenant wn angle
droit A, & AB foit coupée és puimts D & B, mass AC s
points F & G. Ie dis ‘ . ‘

gue le redangle contenn [ o] e K-
fmr AB> AC, of egal . 1.
o  velanpler compris N L
de chague partiec A D, ;

'
DE, BB, & dunibacwn X
ﬁgmm{dﬂ. FG, GO A ,

¢ eff i direegal ang yov
Gungles cuntcqus, de
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AD, AT; AD,FG; AD,GC: DE, AF; DB, FG,DE,GC EB,
AF; EB, 5G; EB,GC.Carérant accompls le rectangle AH,
Joient tirées DL EK paralleles s AC; 1tem FM,GL paral-
leles o AP, qui couperons Les premieres §s points PQ: N,O.
Veudonc gue le reltangle AP eff sontens foss AD, AF ; &
NF fosd AD, FG : & GI foss AD, GC, (pource gue par la
s4.prop. 1. les lignes EP,GN fons cgales a scelle AD. ) sem
gue les reftangles DQ, PO, NK , font contenme fome DE,
AT :DE,FG :DE, GC (car DP,PN, N1 fons egules &
"ceﬂl‘-vaF’-FG, GC ié’PQ_NO)l‘ itt”f DE'\P"' l‘ 34-
270p.1.) Bt par laméme rasfon les retangles EM, Ql,0H,

fons comprs foue EB, AF :EB,FG:EB, GC. // ¢ff .videns .

que le retangle contenn fins AB, AC , eff cgal anxt re=
Gangles conpris [ows chacane des parties AD, DE, ER,
& un chacun des fe‘mem'AF, FG,GC: ce qui éroit
ropofé. . _
? 1\’}0{4‘: rendrons aufsi manifeite ce Theoreme par nom=
" bres: & pomrce foient dewx mombres 11 & 8, le premier
defquels fot't drvifé em tross parties 6, 4 & 2: mass lo
dernier fort [enlemenr divifé ew deux parties 5¢& 3. Or
le produir de ces dewx nombres propofex mulripliez, ene
tr'enn eff 96, auquel eft manifestement egale la fomme de
ces fix nombres, 30,20, 10, 18,12 & 6, befquels’ font pro~
duits par la mulesplication de chacune des "artic.r €, 4y
2, enchacune des pareies § & 3, comme woulosr Comman=
dinemce premier Theor, Quand av-fecond il eff tel gu'il
enfuit, . '
S'il y a deux lignes droites coupées comme on voudra, le re=-

-&angle compris fous icelles,avec celuy compris fous vae partic -

de lune d'icelles lignes,& une partie de Iautre,cft egal aux e~
tangles contenus (%us les lignes totales , & les fufdites parties
‘zeciproquemét,avec le re@angle cStenu des deux autzes parties,
Saosent deux lignes droires AB,AC,
Jaifans Pangle droir A, lefqnelles
Jfotent cougées copmme o1 voudra en
D & E. ze dis que be reitangle com-
pre fous AB,AC, wvec celuy compris
Sfous les partsies AD,EC, eff epal
aux rellaggles comtenns [ous AB,
EC:AC,AD:DB, AE. Car ayant
accomply le reiangle AG, foit me-
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wle DY parallole 2 AC; & EH 4 AB, s'entreconpansen 1. .

- Pew donc gue le redtangle AG eff egal anx redangles

’

EG , A1, DH: i on lewr ajosite le commun reltangle EF:
fes -re@angles AG , EFs qus font comprss /au.r les toutes
AB, AC, & les partics AD, EC sferons cganx anx re=
angles EG, AF. DH, compris fwss AB, EC: A C, AD:
DB. AE: ce gui éroir propofé. b o

. Afin gue ce theor. de Commandin foir anfSi manifeste
par nimb¥es, Josene propofez, dewx qureicanques mombres
9 ¢ §,le premier dofyucls foir divisé endeux parsies §-
ra ; mass Pantre foir divisé en 3'd 2 ; Or le produie
deces deun nombres propofex, eff 45 ,¢& celuyde la par-
rie§ , multipliée par la partic 3 eff 15 ;& la [fomme de
ces dexse produits eff 60 , auguel nombre est manifefte
ment egale ls fomme & «ddirign de ces tross nombres
27525 8, qus fonr- produirs de 9 par 3 ,de § par 5,87,
Ae Dayrre partie & par Pasrre parrie2,

COROLLAIRE

Parce gue deffies eff manifeste que il y 4 dews li=
Emes ~drojtes , l'une & Paurre defguclles’ fuir coupée
comme on voudra,le reiFangle comprss fous scelles [era
cgal au yeltangle compris fous wne torale , & unfeg—
ment de lawtre, &’ aux deun reitangles contenus de
1’4m‘rg fegmene de cetre - ¢y » & dun chacun [eg=
ment de celle-ls. Car le reitangle A G, gwi et compris
des denx routes A B, Ac,eff cgal aw redangle EG,
contenn de la toure RH ,%¢ff & dive A B, & dwfeg-
ment BC , ¢ aux deux refangles Al , DM, compris de
Laitre fegment A, & des fegmens A D > b E. Icelny
reitangle AG eft aufSs egal anx trois redfangles AH, IF,
16. Pareillement aux tros AP, DH 16 , comme aufSi aus
#rois autres DG, Al , EF. ) S

Leméme fe doit aufSi emtendre des mombres : car 174
eft cvident que les denx nombres {)‘d"ﬂ’“ propofeza
ceff affavoir o §, eftans muleipliez, entreux pro-
duifem: 45 > anquel [ont eganx ces trois nombres 27 ,1®
& B produits de s mulriplication de o par la partic 3:
& dela parsie 2pur chacyme des p¢rtie: $>4. Bt anf de
FONLC RNITC PALLIE 95°0B VONATA P(Mdfe.s : ;
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1) _ .i'xco.uv'n
: T_HEQR. 2. PROP. IL .

$iune ligtne droite eft coupée comme on voudras
les rectangles compris de la route & d’une cha«
gune partie, font egaux au quang de la route.

Soit la ligne droite AB, coupée en deux partics tdlles qu'on
voudra au point C. Jedis quele re~ )
¢tanglede la toute AB, & delapar~ =~ A B
tie AG, avec le re@tangle de la toute : Q

AB; & de [Pautre partic CB, foat en~
femble egaux au quarré de la toute

© Quainfl ne foit 1 Sur A B foir dé-
crit le quarré A Es puis de C foit -
menée CF parallelea AD, laquelle y5 i
CF feraegale dicelle ADY , ceft 3
dirc 2 AB: caricelles AD, AB font egales:par [a def.du quar
ré. Hleft doac evident que les deux reétangles AF & CE, font
compris de Jaroute AB. ou fon egale CF; & desdenx partics
AC & CB, & fiils conviennent avec le quarré A E, & par cone
fequent luy font egaux.  Si donc une ligne droite eft coupée
gomme on yoydra , &c, Ce qu'il faloir demontrer.

8§ CHOLIE,

- Clevius demontre encore ce Thesreme ainfi, Sost prife
wne ligne droite D'egale 4 ‘ '
AB: OF puss gue AB eff - A R of B
conpée en €, le rellangle .

comrens foue la non coupée o
D, & lsconpée 4B (gui D
eff le quarré de la toure - . -
AR ) fera egal aun deux redangles compru [oss ke nom
“soupée D (c'eff 4 dire fome AB) & an chacan des [ege
mens AC, CB parla prec. prap, Ce qus éreir propofe.

- Pour accommoider ce Theoreme aum nombres. Soir le
pombre 12 divisé em dexxmombres 7 & § : il eff evidene
gu'an quarré dicelsy mumbre, qui of 344 > [ims cgann
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les dews mombres 84 & 60, qui font produits dw méme
wpombre 13 multiplié par chacune des parties 7 &5 : car
35 fonr anfsit4A. comme montre Puddition dicenx.

" Or encore gu'en ce fecond Theoreme Euclide propofe
Aune ligne divisée em deyxparties feulement , fi efp-ce
toutesfois qu'en la méme manseie [era demontré s mée
me, i ln ligne eff divisée cn rant de parties quon vou-
dra. Ce qui f[e peut aufls; woir payr mombres , ainfi
gw’il enfuir, Soir le mombre 12 divisé'en rrois parsies §,
4 &3 Leguareé dudir mombre 12 fera 144 5 augnel
[ont cgans ces trois pombres 60, 48 & 36, lefquels fone

produsrs &iceluy nombre proposé 13, multsplié par chacune

- des parties 5,48 3. : .

Sera anfls demontré comme deffus | que fi wne ligne
droire eff conpte en tant de parties guwon vomdra’y ls
guarrd de la toute eff cgal anx redangles contemss [ons
chague [egmens & un gbtmn [fegment. C2 gue nows rem-

- drons auffi- manifefle’ par nombres : & posur ce foir le

- pombre Yo divisé en trois parties §53 & r ; I eft evi-

© denr que le qunrré du mombre toral 10 eff 100, & gu%
dceluy fomt egaux ces nesf mombres 25,1510 ,15,9:6,
10,6 & 4. lefquels fomr produits par chucune des parties
wulriplide par chacune dicelles. : :

i THEOR. 3. PROP. IIL
§i une ligne droite eft coupée comme on voudra;

.. lereftangle compris delatoute, 8 de 'unc des

" parties, eft egal au rc&angl&gompris d'icelleg

parties , & au quarré de la partie premierement

oprfee T
.. Soit la ligne droite AB cot~ . g
pée comme on voudsa au point w

. C. Ye dis quele re@angle com«
pris delatotale AB, & de ['une

_ oul'autre partic, comme AC,

oft egal au retangle compris

des deux parties AC & CB,&
1uatré de la partie AC, la~

e

D_r¥

au
que

le avoit cfté premicrement .
gl avoie i ATTQ B

®
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-} Qu’il ne foit ainfi : Sur la partic AC foit fait Ie quarré AD
par a 46. pr. 1. puis fait menée BF parallele 3 CD.parla 3z
prop. 1. rencontrant ED prolongée en F. Iicft donc évident
quc AD cft le quarré dela pactic’ A C ;& CF le 1ectangle do
partics AC& CB 5 (car CD eft egale 2 AC par la dcl;gnition
du quarré ) & AF le reCtangie de latoute AB & de la partie
AC, fur laquelle aefté fait le quaré, Ox le quarré AD & le
reCtangle CF enfemble, convicnnent avec le reétangle AF ; &
par confequent egauxd iceluy. Si donc une ligne dioite cft
-eoupéc comme on voudia,&c. Ce qu'il falloit demontrer,

SCHOLIE

- Clavius demontre encore ce Theor, ainfi. Soit prifela ligni
dvoite D egaled la partie Ac, D'awtant gue laligne droste
AB eff divifée en ¢, parlat.pr, decelivre, leredangle

~#onrenu fows D & AB (ceff g
aidire fows Acd» AB ) fersa A R R |
egal an re@angle compris fows - —

D& CB (e 4 dire (o4t D e e

~AC,CB )& an refangle con- .

2enw fous D & B, et 4

dire an guarré de la partie .

AC Ce gus eff propoft. S S

v Pour accommoder ce Theor,aux nombres , foit quelcons

‘gquc nombre 12 divgsé en dewx parties relles qu'on vou=

dAra 3 & §. Or mulfipliant ledst nombre propesé1a par fa

" partie sviendrone 84 , auguel produir font éganx ces
deux nombres 35 & 49, lefquels fone produwirs de 7
multipliez, par §,¢» de 7 par /y méme. Mass mwulria
pliant [e mémo momlre 12 par-Dautre partic § | fera

. produst le mombre_ 60, anguel fo5r anfli eganx ces denx
nombres 35 & 255 qus font les produsts des dewx par—
ties 7 08 5, mulriplideq entPelles , & de la partic § em
Joy méme ; Kt partamt apere ce qui a cfé propofé,

«
b Y,




- %

ErsMezNT. 12§
“THEOR. 4  PROP. IV. -

Si une lignedroite eft coupée comme on voudra;
le quarré dela toute eft egal aux deux quarrez
des parries , & 3 deux fois le rectangle d'icelles
parties. :

Soit laligne donnée AB , coupée comme on voudra au poine

- ¥. Je dis que les deux.quarrez décrits fur les partics I}F & FB,

avec deux fois le re@angle d'icel~-
le AF & FB font enfemble cgaux
au quarré de la totale AB, o o]

Qu’ainfi ne {oit, Surlaligne to- .
tale AB loit décrit le quarié AD; - .
& apres avoir mené la diagonale - I

BC; du point F, foit menée la li- G
gne droite FE parallelea AC.cou- . L
pant [adiagonale BC en I, & de- A r B
rechef par iceluy point I foit me- v
née G H paralele 4 A B, letour par la 31, prop. 1. Je dis
premicrement que les quadiilateres H F & E-G font quare
(N N N . H ey
Car déja il appert qu'ils font parallclogrammes ; 8cans décrits
entre lignes paralleles. Item puis que -AD eft quarré, les deux
coftez AB& AC feront egaux , & letriangle ABC cft Ifofcel-
le: & par la§. prop. 1. lgs deux angles {urla bafe EC , fgavoir
eft ABC & ACB fesont egaux. Pareiliement la ligne BC tom—
bant fur les deux paralleles AC & FE feral'angle exterieur FIB
cpal 4 I'opolé interieur A CB parla 29. prop. 1. lequel eftant
egal 3 ABC par lat. com. fent, ABC & FIB feront egaux, &
par la 6. prop. 1. lesdeux coftez B F & Flferont egaux : &
par la 34. prop. 1. le parallelogramme HF aura les quacre
coftez egaux : & partant il {era quarré ;' car langle FBH
eftant droit, les trois aatres feront aofli droits, comme.nous
avons demontréila 1. def. de celivie. Par mefme difeours
on montrera G E eftre auffi quarré. Maintenaar , d'antant que
AI& ID foat décrits entre lignes-paralleles, & les angles A &
D fon droits , il apperc qwils font parallclogtammes relangles,
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- & egaux entr'eux par la 43, prop.r. & font compris des deiix
partics AF, FB, cftant, El egale d AF, & HI, IF & FBparla.
34, piop. 1. & def, du quarré. Partapt AI& ID font deux fois

* lerectangle de AF & FB , lefquels avec ' les deux quarrez F H
& GE conviennent avec le quarré total AD, & par la 8. com.
fent. ils luy feront egaux. Si donc une ligne droite ¢ft coupée:
comme on voudra , le quarié de latoute eft egal , &c, Cequil’
Fallofr demontter, ' : T

COROLLAIRE. -

v dl ef-manifeste par la demonfiration cy-deffms , que les
parallcligrammes décrits 4 lentonr de la diagonalle d'un
guarrd , & gus ont un amgle commun uvec sceluy, fons
ws(fi quarrex. Et de pluo , il off évident que la diago-
nalle cowpe en dewx cgalement les angles du. quayrei
. Ce gwe nows svoms auffi demontré au 3. Theor. du

" Scholie de s 34. p. 1. .

sScHoLIE

Clavins demontre encore apres Campanus ce 4. Theor.
dEuclide ainfi.:D'autans qme la ligne droise 4 B off
conpée en F,par la 2. prop. L o
2. le lguarré de ks toute A B - B
ABlifera egal anx relangles ‘
compris foms ld route AB, -

& chacune des ‘parties AF , FB. Mass'par la 3. prop. 2:le
veltangle conteny. fous AB, AF eft cgal au redngle com=
pris fosus AF s F B avec le quareé de la parese A F.
ltem le redtangle dé 4B, FB eft'egal awrelargle de
FB,; AF, avecle guirréde laparsie F.B.Doncle guarré de
AB es? anffi-cgal anx guarrez, des parties AF FB, ¢
an¥ reflangles conténws fous AF , FB & fows FB, AF,
Ce gusi eft propof?, - ’ . .

" Powr accommeder ¢ce Theoreme anx nombres : Soir le
nombre X0 dsvif¢ en deux parties 6 & 4 3 Il eft manin
fefte gue le mombre 100 , qui eft le guuyré dw nombre
zotal 10 , est egali 36 & 16, qui font les. quarrez, des
parties 6 Q' 4 avee dews foss 24, nombre pﬂdmt.?def\‘-. .
dizes parties 6 & 4-wolsiplides entr’alles 3 car tow ced
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gwatre wombres 36 536,24 & 24, font enfemble 100,
winfi gu'il appere em Lopevasion [usvante, .
L. 10 6 4 6 - 46
10 6 4 4. 16

——— —_— o Z*
100, 36, 16, 24, 24

- 100.

i Clavins demontre aufli emee liew le Theoreme fuivans,

Si une ligne droite eft double d’une autre, le quarté de celle-
IA eft quadritple du quarré de cetre-cy : & fiunquané eft qua-
druple d'an anrre quarté, le cbté de celuy-1a eft doublc de cet~
tui-cy. R

Sosenr deux lignes droites AB &r D, defquelles A B
eff double de D. 1e dis que lc guar- )
vé de 4B eft 1mldﬂ¢ple du quarré
de D, Car gyant divifé AB en desx E
egalement en C, fi on fair telle con-
ji"&f#iop,_,u'eﬂ ceste ¢, propef. il off o

evident gue les &4, parallelogrammes

. AL, Cl,HG>KF.feront Zurrez,;’ .
auk entr enx. Mais le quarré g——Eqp

AF eff egial 4 -[cenk quatre quar— !

rez, d dal#: le 71«"/'4; -de AB 1{”:'4 y 1 ,

guadruple du gwarré-de A€, c'eff adire de D, qui luy ¢

<gale ; {Ar Ajf"tj} dble de lune & de I ‘wrr’:. 7 j’

Ponr la feconde partie: Soit le quarré de AB quae
druple duw gquarré de D, 1¢ dis que A8 eff dowblede D,
Car ABérans ;o_upe’e' en desx egalement en Cile quarré
de AB fera quadruple du quarvé de AC scomme il &
été demontrd cy-deffus. Mass le quarrd. de AB & iré
PofE auffi quadruple dy guarré dé D : donc les guarrer
des lignes ACH D Sinr eganx \ & partwnt scelles lignes
ACH D auffi egales. Musw Ap eff doable de AC : dons
aufli double de D, . : .

Ct Theoreme cf anffi manifefic en Bombres: Car -fosene
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deusx quelcongues nombres 10 & §, domt le premier of
double de Paxtre. 1l apert que 100 , quarré du premica
nombre 10 5 eff quadruple de 25, quarré du dernicr nom=
bre 5. . .

'THEOR. 5. PROP. V.

Si une ligne dioite eft coupée en deux pﬁtiet
egales , & en deuxinegales; le re&angle conte-
nu d’icelles parties inegales avec le quarré de
1a partie du milieu , font egaux au quarré de Ia
moitié de la toute. ‘ :

Soit la lighe donnée AB coupée en deux parties egales au
“point C , & en deux inegalesau point D, Je disque lerectan-
gle compris des deux parties incgales AD& BD,avec le
quarté de la partie dumilieuCD , font egaux au quarré de la
moitié CB. :

Ca: furla ligne CB foit décrit le quarré CF parla 46. prop. L.
& apres avoir mené DG parallele & BF {oit menée la diagonale
BE coupant DG awpoint H, par lequel foit menée interming~
ment IK parallcle 3 AB, coupant CEen L : puis du point A,.
foit aufli me- S ' K B
née AK paral- 5 . “‘S.... D n
lele ADH,tens - Y ) .
contrant K1
en K. Donc
par_le Corol. :
de laprec. pr. - -
DI LG feront , y '

uarrez ;3 & _ o :

gatlant lali- . . «'-m e R
gne DH fera egale dlaligne DB : & parla 34. prop.1. LH
eft aufli egale 3 CD : parquoy le rectangle AH eft compris des
devx fegmens AD , DB & LG fera quarré de la partic du
milicu CD. Il fanr doneprouver que lereCtanple A H , avec
le quarré GL., cft egal au quarré CR , fait fur laligne CB moi-
tié de la toure AB,” - N

. Ot le setangleAL eft egal au retangleCI pacla36. pr.1;
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&deurant qu'ils font fur bafes egales AC & CB, & entre mé=
mesparallcles AB & KL Paceillement les fupplemens CH &
HF fout egaux par ia 43. prop. 1. aufquelsfi an ajotiee le quar~
¢ commun DI, les touts CI & DF fesont egaux : & pa: lat.
com. fent. DF fera egal 4 AL, aulquels fi on ajoiite auffi le
fupplemeot commun CH , le Goomon MN X f{eraegal aure=

" @tangle AH. Mass iceluy Gnomon , & le qua:1é GL, convien-
pentavec le quairé CF, & paitant font egaux par la 8. com.
fent, Donc aufli ¢ reGtangle AH, & le quarré GL feront
egaux au quaité CF par la 1. com. feat. Parquoy fi une ligne
droite eft coupée en deux parties egales, & gn deux inegales,
& Cequil faioir demontrer.

. L]

$SCHOLTIE

Nows ajoiirerons tAnt en ce Theor.qu' kux §. fuivans lep
© Wemonft ations gu'enafait le docte Manvolycres. D'awtint
guepar ladipo 2. ke guarré : o
de CB eff egal any quarrez, - A Log D B
de CD & DB,avec deax ., -
“foss le redfangle d'icelles 5 & ]
gueparlas p.2.devedtangle de CB, DB eff egel anreian— .
gle de CD , DBy avecle quairé de DB : le quarré de ¢D
feracgals Tawtre guarrd de €D , avec le rectangle de CB,
DB, ¢ celyy deCB, DB, onude AC, DB. Maw par ln 1, .
prop. 2. le reangle des rowres AD > D8, eff egal auxre— -
* dtangles de DB, AC, &’ de DB, CD. Dinc le quarré deCs
feraegalas quarré de CD > avee lereitanglede AD , DB,
Ge quirost proposé. : ' o C
Pour xccommeder ce Theoreme aux nombres, foit le moma
bre 12 divisé em dewux partiesegales 6.4 6; Et .mﬁi emdenn
parcicsineales 8 &y 45 & pararwfi laplus framle partic de
8 cmcede la moirié 6 dunombre 2 , qmi eff In partie du mi-~
diese. Ileff evidentque 3 , nombre produit de: deux mom=
bres incganx 8¢9 &, avec 4 qus eﬁ Irq;_mrre' dez2, off egal
& 36 gnicftle quarré de 6, mostic du nombre preposé,
K.
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THEOR 6. PROP. VI

. §i une ligne droite eft coupée en deux parcied
egales ,& qu'on luy ajoiite directement quels
- que aurre ligne droite : le reGtangle de la
toute & de I'ajolitée comme d'une, & de I'a«
joiltée, avec le quarré de la ‘moitié seft cga{ au
quareé qui eft fait de la moitié & de ajolicce
comme d’yne. ’ )

~ Soit [a ligne droitc AB coupée tndeux cgalémmt au édiuf
C; & Aicelle’AB foit ajoiitée direCtement laligne BD. Je dis
qne le rectangle compris de Ja totale AD, & de I'ajofitée BD,
avec le quarié de la moirié CB, eft egal au quareé de la ligne
CD, laquelle eft com- :
poiée de la moitié €B, F Q b )

& de 'ajoiitée BD, . .
Quainfi ne foic : fur ‘™M i
la ligne €D foit décric Y/ ® o \ly o

. lequarié CE, & wé fa
diagonale DF ; & apres : i
avoir du point B, mené

B G parallcle 1 DE, la- A C - B n )

quelle coupe la diagona-

le au point H ; par iceluy point H foir menée inserminément

IKL parallelea AD parla 31. prop.1. Irem AL parallele 2 DI,
. renconttant IL en L. .

Premicrement le reGtangle AT eft compris de la toute &
ajoiitée comme d?nc AD & dé I'ajoiitée DI{ car icelle DI
eft cgale a I'ajolittc BD cftant BI quarré par le Cor. dela 4. p.
de ce livie. ) Irem K G, qui eft quarré par le mefme Cor. eft
fait fur HK egale a lamoit#. CB parla 34. prop. Je dis donc
que le rc&;mgi Al & lequarré KG font enfemble cgaux au
quarré CE. Car les deux {uplemens CH & HE eftans egaux
garla 43.pe.1. Ttem les deux re€tangles AK & CH auffi egaux

- par la 6. prop. 1. d'autant qu'ils font fur; bafes egales , & en~
tre.mefme paralleles : & parla r. com. fent. AK f(era egal 3
HE, & en aiolitant 3 chacun Jiccux le re®angle commun
€I, le Goomon MNO [eracgal au re@angle AL Mais iceluy

1]
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Gromon avec le quarté GK, font egaux au quarré CE : donc
le retangle Alavecle quaré KG fera egal au melme quané
GE. Parquoy fi une ligne droite eft coupée en deux partics cga-
les. &c. Ge qu'il falloit demontrer.

SCHOLTIE

Autremient. Dlaxsars que par la 4. pr. 1. le guarré de CD
eff egal aubé deus guarrez, de CB , BD avec dexx foss ls
relangle &icclles CB ; BD; & :
gucparla 1. pr. 1. e relfans A (< B DD
Zle des toutes 4D ,BD ef? —on
cgal aun treis reltangles de '

L3 ,AC; DB,CB; ¢&» DB, DB ,(qui eff le guarré de DB )
le quarré de CD [era egal & antre guarré ¢B avec le
reffangle de AD , 8. Co gu'sl falloit demontrer. ‘

Pour apliquer ce Theer. aux sombres, foit. le nombre
12 diuifé en dexx mombres egans 6 & 68 4 icelyy

" mombre 12 foir ajosssé 3. 2 ef evident que le mombre

45 produit de rour le nombre "compofé 15 mulesplic par
lajoiité 3,mvec 36 quarré de le moitié 6. fonr 81, tour
winfi que le 1)44”‘:’ de g, vompofé de ladise moiric 6
& de Lajoiseey.

THEOR. 9. PROP. VIL -

Siuneligne droiteeft conpée comme on voudray
le quarré de la toute, & le quarré de 'une deg
parties, font egaux au quarré de l'autre partie,
& deux fois le reétangle compris de la totale,&
dela partie_ premierement prife. S

- Soit laligne A B coupée comme on voudsaau poiot F. Je
dis que les deux quanés de latotale AB.&dela smtie AF,
font cgaux au quarcé de I'aucre paitic FB, & deux fois le
reCtangle de AB, AF. ) _ :

%ﬁ ne foit ainfi : fur AB foit décnt le quarré AD avee
fa diagonale BC: & apres avoir mené du point F, la ligne:

FE paiakklea AC, laquelie coupe ladiagopalclBC au.pojnc K
. ? ‘
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d'iccluy point foit menée G H pa-

rallcle 2 AB par la 12. pr. 1. Donc [ o] ¥ D
FH & GE feront quarrez par le Cor,
dela 4. prop. de ce liv. & puis que
parla 34. pr. 1. GI eft egale 3 AF;

GE feraquané dufegm. AF. Dere- -~ Q] H
chefpouice que ACcft egale 3 AB, .
le re¢tangle AE fera compris fous Ia A . F B

toute AB & lefegm. AF. Par méme -
1aifonleretangle GD flera compris fous les mémes Jignes AB,
AF: (carCD, CG fontegales a AB, AF, a caufe des quar-

- 1ez AD, GE.} Vi doncque les reGtangles AE & ID, avec
le quarré FH font egaux au quarré AD : fi on' lear ajodee le
commun -quari¢ EG, les quarrez AD , EG feront egaux avx
xectangles AE, GD, ( chacun defquels eft compris de la toute
AB& dglapartie AF ) avecle quanié FH. Parquoy fi une hi-
gne droite eft coupée comme on voudia, &c. Ce qu'il faloit
demontrer.

ScHOLIE,

, Autrement, D'antant gue parla 4. pr. 2. leguarrd de A8
eff cgalanx dense quarrez de AF , FB, & denx foss le re-
&urgle d'scelles AF , FB; fi on ajosi=
tele guarré communde AF lesquar~ 4 - F 2
rvez, de A B, AF [eront cgaux au%  omem e —
2r0i guarrex de AF, AF, FB,avec
dewst fossle reltangle de AF , FB. Mass paria 3.p.1. le ree
dfangle de AB, AF ¢ff cqulan reﬂqgle'dew}' s FB, avec
faymwre’ de AF 3 & partant deux fors le rectangle de A3,
AF, off egal'a deux fois le reltangle de AF, FB, avec
deus foss le quarvé de AF : donc les guarrez, de 48, AF,
[font ginx i Lanrre quarré de FB , avec deux foss le reGan-
glede 4B | AF. Ce gus éroit & démontrer. o
Powr accommeder ce Theor. aux nombres, foit divisé le
nombre 12 en dewx tels nombres qu'on Voudra 7 &7 5. Or
. tleff cvidenique 144 nomb. guarré de 12, & 49 nombre
quarré de la pareie 7, [onr enfemble egaux 4193 > gmi e/.}'
fair de 2§ nombre guarré de Lautre partie 5, & denx foi
84, produit dexs muleiplié par 7, Semblablement 144 &
a5, nombres quarrex dein & 5, Jont enfemble cgaux 4 169,
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Jaitde 49 quarre de 7 , & denx fois 60, produir de 12 mul~
2iplié par la partie :

Commandin demontre ence ligu le Theo. fuivant.

~ i une ligne droite eft coupée.en deux partics incgales, les
quarrez dicelles paities (ont egaux au reCtangle contenu deux

fois fous icelles parties, & au quarré dela ligne, dont la plus

grance partie excede la moindie.
AC , CB, acfquelles AC eff laplis grande , & d'icelle AC,
foitprife AD cgale s BC, afin que D foielexcer, delapara
rie AC par deffus BC. I¢ dis que les quarrez, des parties

" AC, CB finr egaux auw re@angle contens deux [ois foms
AC>CB, & aw quarré de DC. Car fotent conflrairs les
quarrez, AE, CH ,¢» menéd D1 parallele a CE ; pui.‘rlfro-
longée HG jufques a-cequ’cllerencontre DI en K, Or d'an~
tant que les lignes BC, : .

AD [ont egales, lewr ajosi- F ‘Y ' \
tant la commune DC, la - . ] -
soute AC  c'efl 4 dive CE, X G S, =

fera egle 4 la toure DB.
Mais CG eff aufSi egale 4 -
CB : Jam‘dufs’ilereﬂaGE
[era egalan refe DC : & )
partant puis gwanfsi 1E A D C. B
eff egale 4 DC par Iz 34.

pr- 1. GE, IE feront egales ; & partant 1G fera'le quarré.

de lexcez, DC, Er d'antant gue les redangles Al's DH

font contenus [oms les parties AC, €8 ( car AC eff egale 2
Pune lr 4 Pautréligne AF DB : &7 CBafune & 4 layrre

AD ,BH. ) Il cfmantfeffo qucles quarrez, AE,CH, des

parties AC, CB [int cgams aus velangles Al DH, gus
Sfont contenusfons les parties AC,CB 5 & 4 IG guarsé de
Lexcez, DC, Ce quiéroir proposé. i
Leméme eff auffi manifcffe par mombres : car le nombre

12 Frant divisé en deun parsies inégales 7 & 5 donr by
plwe grende excede la moindre de 2 : les quarrex dicelles

C pareees feront 49 & 2.5 s qui font enf emble 74 , anguel mom-

bre [ont cgaux dews fois 35 produst de 7 muliiplié par §.
svec 4 quarré de Ledcex 1. . :
' : 3

Soir la lig1e droite AB conpée en deux parties inegales
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THEOR. 8. PROP. VIIL

Si une Iignc droite eft coupée comme on vous
_dra ; quatre fois l¢ re@angle compris de Ia
toute & de Func des parties ,avec le quarré
de Pautre partie, eft egal au quarré de la tou-
te, & d’icelle partie premierement prife coms
me d’une feuﬁ: ligne, ’

~ Soit la ligne donnée’ AB coupée comme on voudra au point
C. Jedis que quatre fois le tc&anglc, compiis dc AB & de
PPunc ou "autre partie, fcavoir BC, avec le quaré de L'autre
_ Sartic AC, font enfemble egaux au quarré de AD compotée
de la totale AB, & de la partic BC.
Qu'il ne foit ainfi : Soit prolongée AB vers D, & pris BD
‘:_galc a BC, puis{ur la totale AD foit fait le quanié AE avec
2 diagonak FD & desdeux points B& C; foient menées BG
8Cl parallelesa DE. Item:des points H & K, aufquels clles
coppent la diagonale FD, :

foicar menécs TM & OP - :

paralleles a{ AD,par lasr. F I G : B

prop. 1. lefquelles coupene . .

Jes premiqucg pmﬂclcgten : . &\ ’
NXQ. .

" Premierement , par  ce T \JK P

qui refulte de la 4.prop. de o ICH RN

ce Livie lesre@angles O, \ AN /

NQ, BM au long de Ia : M

diagonale feront quarrez. \__AS

Item » dautant que CB

w/

eftegaled BD:CH, & A C B I
BM, feront cgaux & quar- :

ez : (8tant 'uwn dliceux

quarré ) parcillement N Q & HDP aufli egaux quarrez ; ainfi
Ies quacre CH, BM, NQ_, HP, fecont quarrez, & egaux : &
patla 43. p. 1. les deux fupplémens L ¥ & X G feront aufli
cgaux entt’eux , & parla 34, pr.1. LK eft egala AN; & KG
4 QE: & par confequent iccux quatre setangles font auth
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egaux entr ewx, Mais comme aux precedéntes, il eft evident
que AH eft une fois le rectangle de AB & BH,, (egale a BD )
qui eft un des quatre reGangles avec un des quatse petits quar-
rez egaux : donc iceux quatre rectangles avec iceux guarre.
quarrez faifans le Gnomon R ST feront egauz a quatre fois le

zectangle de AB & BD ; lequel Gnomon avec le quarié de - '

OK({cgalea ACparla34. p.1.) fgavoir eft OI , conuien-
pent avec le quarré AE : & paitant parla 8. com. fent. ils luy
feront egaux : $i donc uneligne droite eft coupée , &¢. Ce
qu'i faloit demontrer. .

SCHOLIR

Autrement, D'antant que parla 4,prop. 2, le quarré de
WD cft egual aum quarrex, de AB, B D, ¢ 4 denx for le re~
BRangle dicelles AB, B D, c'cft 5 dire, aun quarrcx. de
AB, B C avec dexx fon le re- .

Eangle de AB,BC: & Gue par A ¢ B3 D
bu precedenre les gquarrezr, de -
AB; BC font egany asi quarré -
deAC avecdenx forle refangle de AB,BC 1le quarré de
AD feraegal i quarre fois le redangle de AB, BC, avee

de guarré de AC. Ce gu'il faloir demontrer,

Pour accommoder ¢cetheereme anx wombres,. foit le nome
bre 12, diviff comme onvoudraen 765, Orledit nom-
bre12 multiplié par laparsic 7, fait 84, qus pris quatre

Joss avee 2§ guarré de Pautre partic 5, font 361, qus eff le
sombre guarré delg, compofé de 12 & 7. Semblablement le
nombre 240, qui ef} fait du mombre proposé 12, mulriplié
guatre fois par.la partie §, étant adjoisréavec 49, quarrd
de Pantre pareie 7, font 189, rout ainfi que le quarré de
X7, nombre composé du downé 12, & de la partic 5.

THEOR. o. ° PROPD. IX.

Si une ligne droite eft coupée en deux parties
egales, & en deux inegales: les quarres d’icel-
les parties inegales feront doubles des quatrez

de f; moiti¢,; & dela partie du inilicu.

Soit Ia ligac donaée AB coupéc en deus egalemcns an gqi’.m
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C, & cn deux inegalement enD. Je dis que les quarrez de
AD & DB parties incgales, font doubles des quatrezde AC
‘moité, & de CD partic du.milieu,

Quil ne foit ainfi : au point C foit levécla perpendiculaire
CE , qu'on feracgale 2 CA | & apres avoir mené A E & BE,
{oit levée laperpendiculaire D F, coupaut B ® cn F, duquel
point {oit menée FG parallele 4 AB, céupa'nt CEenG: &
finalement (oit menée AR, ‘ '

: Premig¢rement , les E

triangles ACE, & ECB

feront Hofcelles , & fe-

ront les angles furles - G
- bafes AE & EB egaux

par la §. prop 1. eftant

l‘;tnglc ECB droitdpour .

eftic CE perpendicu~ - & .~ £ 9]

laire. Item ‘;’[;)B eftane A c D .

dioit , & DBF demy . : N

droit, auffi, parla 32. pr. 1. DFB fera demy droit, & parla

6.pr.1lescoftez DB & DF, du tiiangle BDF . feiont egaux -

enti’eux. Par le melme difcours {era demontré que les coftez

GF, GB, du triangle F G E, foot- egaux entr'eux. Item il eff

evident que I’angle AEB fera droit, étant compofé des deux

demy droits AEC, & BEC. '

Maintenant par la ‘47, pr-1. au triangle rt{‘hngle ACE,le -
quarté de AE, ¢6té qui folitient ['angle dioit , eft double du
quarté de AC; érant egal a rous lesdeux de A C& C E.  Par
méme difcours, le quarté de.EF eft double du quarré de GF,
oude CD fon egal parla 34, p. 1. partant les deux quarrez de
AE & EF ,/{crone doubles des denx de AC & C D. Pareille~
ment le quarré de AF étant egal aux deux de AE & EF par la
47. p. 1. 1celuy fera double des deux de AC& CD. Mais par

Jaméme 47.vr. 1. le quarnié de AF eft egal auxdeuxde aD
& DF, ou DB fon egale : dont les deux quarrez de oD &
DB feront doubles des deux de 4 C & CD.  Si donc une ligu;

diojee eft coupée, &c. Ce qu'il faloit demontser.

SCHOLIE, ,

‘Auttement. D'auzant que par la 4. prop. 2. Le guarre de
laligne AD eft egal aux deux quarrez de AC,CD, &
& dewx fois le reftangle dicclles AC, CD : fi o ad-

’
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joiarele communquarréde DB, les dews quarrex, de 4,
DB, [eronreganX andk tross guarrex, de AC , €D & DB,
avec dewx fois lo. redtangle de .
AC, CD ,0udeBC,CD, tiats A 4 D 5
par la 7. prop. 2. les quarraz, de :
BC o8 AC, & de CDs font cgmux )
aw guarré de DB avee dewx fuis le reFangle de BC, CD.
Donc les quarrez, de AD , DB [onr egan a denx fois les
- guarrex, de AC , CD : & partant doubles &icenx ; Caqsil
Jaloit demonetrer.
Commandin demontre encore cerre propofition awtre-
ment | ainfi qu'il enfust. D'antant que AC ¢ff cgale 4 CB,
- @ scelle CB excede CD de DB, .w}: AC exceders In mé—~
" we €D de DB.Parquoy comme il & €cedemontré a la 7. prop.
2.les guarrex, de AC , €D, font <gavx i dewx fois le ve-
Bangle de AC , CD ,avecleguarré de DB . & parcant les
2rois quarrex, de AC,CD , DB, avec denx fuls le redfan=
Zle de AC, CD, font doubles des qua-rez, de Ac, CD,
Mais par lx 4. propofiz. 2. le quarréd de AD eff eysl.aux
quarrez, de AC , CD s svec deux fais le redtangle de AC, .
CD. Donc les quarrez, de AD, DB fint doubles des
guarrez, de AC,CD.' : ot .
Posranfsi rendre manifeite ce Theor. parnomsb. foir le n.
12 divisé endennparties cgales,6 ¢ 6,87 endensx negales 8
- & 4ude forre que lapartie dumilicn fera 2.0r il eft evidée.
gue 64 & 16,q%i [ont les quarrés desparties inegales 8 & 4y
font enfemble doubles de 36 & 4.,qui fant les quarrez, dels
moitié 6,8 de la pareie dumilsen 2, camme voulois la prop.

THEOR. 1. PROP. X. -

$1 uneligne droite eft coupée en deux parties ega<
les, & on luy ajoite dire@ement quelqu’aurre
ligne droite ; le quarré de la toute avec lajoii
tee comme d'une, & le quarré de l'ajoiitée, font’
doubles des quarrez de la moiti€ , & de la moi« -
ti€, & del’ajoiitée , comme d'une. '

Soit laligne J:éitc AB coﬁpéc en deux egalement au Poim."
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. G, A laquelle {oit ajolitée dirctement BD. Je dis que leg
quarrez de AD & BD font deubles des quarrezde AC& CD.

Qu'ainfi ne foit : au point C {ojt levée la perpendiculaire C K -
par la i1, prop. 1. egale: ‘

a AC: & apres avoir E
mené les deux lignes
AE & EB, foient me-
nécs par la 31. prop.1. ER

%

parallele aCD, & DF 4

CE ferencontrant en F, A L 193
& foient continuées EB . (4] B

& TD, jufques & ce

quclles fe rencontrens - e

au point G: (elles s’y )
sencontrerant puis que les deux angles BEF, EFD, font moin-
dies que les dewx droits CEF, ERD. ) Finalement foir tirée 12
ligne AG. ’ :

" Premicrement , phiis que AC & CE font egaux; aufli par Ia
5. piop. 1. lesangles EAC & CEA font egaux, & demy droits
part la32. prop, 1. écant I'angle A€ E droit. Par méme dif~
cours, les angles CBE & BEC feront auffi demy droits: & I'an~
fk AEB droit, &tant compoi¢ de deux demy droits.  Item pag

a15. prop. & 'angle DBG fera egal 3 CBE, & demy droit : &
les deux lignes CD. & EF 2rans paralleles , par la 29. prop. 1,
angle BEF feracgal ACBE, c'eit a dire demy droir,& 1'angle
¥ &oant droit parla 34. pr- 1. ( cacil eft oppof€ 3 un droit C }
BGD f(era auffi demy dioit parla 32.p- 1. & pariaeé. p. 1. les
triangles EGF & BDG, feront Ifofcelles reGtangles, & CF pa-
rallelogramme retangle. : ' . U

Maintenant par la 47.prop, 1. le quarréde AE,cofté qui foi-
tient I'angle droit C, eft cgal aux deux quarrez des deux autres
coltez AC, CE, partant double du quarié de AC. Parméme
difcours EG {e trouvera double du quarré de EF, on de CD,
qi luy eft egale par la 34. prop. 1. ainfi les deux quarrez de
AE X EG.oule feul de AG qui leur cft cgal parla 47. prop,
x. fera double des deux de AC, CD. Mais par la méme 47.
P L ileftegal aux denx quarrezde AD & D G,ou BD fon
egal, & par conlequent les deux quarrez de AD & BD, feront
doubles des deux de AC & DC. " Si donc une ligne droite eft
soupée cn deux parties egales, &c, Ce quiil faloge prowver,
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SCHOLIE

Autrement. D'twrans que par la 4. prop. 1. le guarré
de AD eft cgul anx quarrez, de Ac,cD ,avec dewx foss
de rectangle d'scelles Ac,cp,om de BC>€D ; Sionadjess~
#e le commun quarré de 85, les deww auarrez, de AD, 3p .
ferons EERUK MM 1T quarrez, de AC,C€D: BD avee

" deux foss le reSangle
‘de BC,CcD. Maw psr A c B D
$a7. p.r. le quarré )
de BD avec denx fos .
de reFungle de BC, CD off egal avn quarrez, decp 3,
¢'cff & dire de ac, cD.A Dowc les quarrez. de AD , 3D,
ﬁmt eganx & dewux fu} les guarrez, de A €, ¢p, &

partans ils fong doubles d'sceun.Ce gu'sl f‘ﬂot:'de'nu-
rrer. ’ .

Commandin demontyre emcore certe prop. ainfi. D°asrant
ase AC est egule a CB, &’ CD excede scelle CB de BD,
wufli la méme CD cucedera A C duw méme excex, BD:

- Parguey comme ¢l & étd demomeréd & lo 5, prop. de co
livre, les quarrez de AC €D, fonr cpaux 4 den® fos
de reilangle de AC ,CD aver le quarré de BD : & Par-
tant les trois guarrex, de AC ,CD, BD wvec Kenxfois le

. redtangle de AC , CD, fons dowbles des qwarrez, 'de
AL ,CD, Mass parla ¥, p. 2 le 7u4rrc' de AD eft egal
anx denx quarrex, de AC, CD .'& Aeux fois le refan—
gle dicelles AC, CD : Dont les guarrez, de AD & 3D
Jont deubles des quarrez. de AC,cD. '

Ce Theoreme eft aufli evident en mombres : car le

wombre 8 érant divisé en dewx partres cgales 4 & 4,
F onluy ajesire quelcongue nombre 5, le mombre compo~
26 [era 13 sdwauel le gquarré 169 avec 15 quarré dw
nombre adjosité §, fait 194, qui eff dowble Au nombre
97> fomme de ces dewx nombres 16 & 81, qni fonr les
guarrez, de ls moitié 4 , & de 9 composé de ladive
moitié & du nembre sjoiité s,
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PROBL. 1. PROPD. XL
Couper une ligne droite donnée , tellement que
le retangle de la toute , & de I'une des parties,
¢ foiregal auquarré de I'autre partie. :

Soit la ligne droite donnée AB , laquelle il faut divifer feloan
le requis dela propofirion. :

Apres avoir conftiuit fur icelle AB le quarré AC, foit divi—
féc AD en deux cgalement au point E , & apres avoir mené

. EB, & prolongé EA vers F ; tellement que EF foit egale2 EB,

fur AF foit fait e quarcé AH ; & (oit -continuée HG jufques
caI. Je dis que fa higne AB eft coupée au poivt G, en forte que
lereangle CG, comprisde BC egalc 2 BA ; & de BG partie
«(i;:FBA ,eftegal auquané de l'autre pattie AG , fgavoir eftd
Carla ligne AD eftant coupée en deux egalement enE, &
on luy ajolite direCtement AF » & le quareé de la moitié & de
I'ajoiitéc comme d’une , fgavour EF;oude fon egale EB, eft
egal au reGangle de DF, -

AF,an quarréde ABpar - & B
las. p.dece livie, Mais /| H'
lequarré de EB eft egal 3 >
auxdeux de BA & AE - . G

par la 47, prop. 1. ainfi
les deux quarrezde BA
& AE, feront egaux au
re¢tangle de DF, AR & D oA

au quarié de AE : Geant

donc le quarsé de AE commun, les demeurans quanéde AB,
fgauoir AC , & lc re€tangle de DF, AF, fcavour FI , feront
egaux ; defquels AC & Fl, fion 6te le retangle commun AL
le demeutant quarré FG,fera egal au demenrant rectangle GC.
Parquoy nous avons coupé la ligne droite AB en G, tellement
3uc ¢ reétangle d'icelle & de [a partic G B eft cgal au quaité

¢ Pautre partie AG. Ce qu'il falloit faite, ‘

SCHOLIE.

!

Nous avons enfeigné en nos Memosres Mathes
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matiques Probl. 72, de la Geomerrie pratt. & con-

per wne ligne droite s non [enlement comme enfeie

gne icy Euclide, mais anffi en forte que le reltan-
gle de la toute, & de Uune des parties foit double,
ou triple ,on guadruple, Gc. o meitic, on tiers , on

guart, &c. du quarre de Lantre partic : bref quiceluy

reltangle Joit an quarré, felon quelcongue rasfon don-
née..
~ Quand aux nombres ils ne fe pewvent accommoder
" & ce probleme, finon qu'on y employe les nombres irra-
tionaux : Car aucun nombre abfolu ne pent érre di.
visé en dewx awtres tels gue le ‘nombre produit du
touts multsplié par L'une des parties [oit egal an mom-
brequarréde Pawtre partie comme il fera demontré
anScholic dela 14.p.9. anquel les 10. theoremes pre-
cedens feront demontrez. en nombres 5 Neanmoins
pour le contentement de ceux qui entendent bes opera~

tions des nombres. svratsonanx , nous appliquerons les:

nambres anx lignes & [uperfices mentionnez en la
demonfiration cy-deffms. Que laligné A B foit 8 :
donc fa moitié AE [era 4, & lenrs quarrez. fevons.
64 " 16, qui font enfemble 3o.pour le quarré de BE,
ou E F,qui par confequent [era irvationelle , c'eff &
[fravoirV8o: & d'icelle EF, oftons EA 4 , & refle-
ront pour AF,ou AG, V80~—4.qui oftez. de la tonte
ABS8, nﬂerampo'nr Pautrepartie BG 8 — V30—4,
- C'eft adire 12=Y 00, quimultipliez par le nombre
total B, feront 96 —-V 5120 pourle reltangle GC, &+
autant eft le quarré AH ; car la partie AG, qui
efft V80—4 , multipliée par foy - méme fait an(fi.
96 — V5120, comme vowloss ceprobleme.
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THEOR. n. PROP. Xil

Aux triangles ambligones, l¢. quarré du ¢dté qui
foiitient Yangle obtus, eft Plu_s grand que les
quarrez des deux autres cotez , de la quans
uré de deux fois le rectangle, compris d’un
des cotez contenant Yangle obtus; fgavoir ce-
luy fur lequel érant pr‘o%ongé tombe la pers
Fendiculairc, & de la ligne prife dehors entre
a perpendiculaire & Pangle obtus. '

Soit le triangle ambligone ABC, duquel foit prolongé le
cdté CB infquesen D, & du poing A {oit menée la perpendi-
culaire A p par la 12, prop. 1. Je dis que le quarré du cofté
AC qui folitient I"angle obtus A BC, cft plus grand que les

uarrezde AB & CB, de deux fois l¢ re@angle de CB & BD»
{cavoir CB, qui eft ['un des coftez faifant Pangle obtus, celuy
fur'lequel écant prolongé tombe la perpendiculaite oD, & BD
prife gchOES entze I'anzle obtus, & la perpendiculaire , c'eft &
dire que te quarré du cofté A C cftegal aux deux quarrez des’
coftcz aB, BC, avec deux fois fe rectangle de CB, BD.

Qu'il ne foit ainfi : Pyisque la :
ligne CD eft coupée en B, Ic A
. quarté d'icelle CD [era egal aux .

jcux quarrez de CB, BD, & au
reQangle compris deux fois fous
CB,BD, parla 4. prop. de ce Li-
vie : Adjolitant done le commun .
auané de AD, les deux quarrez :

e CD,D A, feronr egaux aux D
trois gnarez de CB, BD, DA, & = € LR
au tectangle compris deux fois
fous CB,BD, Maisparla47.pr.1.le quarré.de ac cft egal
aux quarrezde CD, b 4 : denc aufli le quané de A ¢ fera .egal
aux troisquarrez de CB, BD, D 4, & auscCangle compris

deux fois fous CB,BD, Ert puis queparla 47.p. 1. lequané

de-AB eft egal aux quarrezde BD, D a ; le quarré de AC fe-
racgal aux quarzez de CB, AB, & deux fois le rectangle de
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€B,BD. Parquoy aux triangles ambligones, le quarré du c6ié
qui fodtient 'angle obtus, &¢. Ce qu'il faloit demontrer,

SCHOLIE

Or que laperpendicwlaire tirée de A, doive romber fur
e coité CB prolngé de la parr de Vangle obtws,comme l'a
prs icy Ruclide , nome le demontrerons ainfi : Soitle trian-
gle ABGgyan: Vangle B obtas, & le

€ité CB prolongé de la pars de B. A

Ie dis que la perpendic.tirée de A

tombe bors le triangle fur le costé

CcB pra/u!e' s comme eff !4 ligne

Aroite AD. Car fi clle rombost dans

le triangle, comme eff Ia [tgm-AE,

les deux amgles ABR, AL B fe~

rosent pllm grands gue deux droirs, ,
coptre la 17. prop. \. Masws fi elle

rombost bors litfidngle Sur 16 coffé CED w
BC prelengé de la pare de C, comme eff AF; derechef,
aw triangle ABF , les dewx angles ABF, AFB, [erosent
phws grands gue denx droies : ce qus eff abfurde.

Or afin de powsoir par le moyen des nombres faire

pavoirre la veritd de ce theoreme  moms enfeignerensicy

certaimes regle  par lefquelles on powrra confiruive ds-

vers sriangles ambligones , ayans les coffex. commens

[furables en mombre entier , & anfSs la ligne dentre ln
* perpendicuinire & L angle obvus.

REGLE I
Pour confirusre un triangle ambligone Ifofcelle,
ayant les coftex, & la ligne prife dehors entre In
perpendiculaire & Pangle obtus commenfurables en
nombre entier , foit fait le fegment extericur,
d'autant de partses egales gue ls nombre d'icelles
partics [e puiffe dinifer exaltement par 7. comme

de 7. on de 14> ok de 21 o dg 38, ok 35, &, puss:
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wpres foit posé pour chague cofté.egalle double dices

luy fegmenty G omtre ce t dicelny mais ponr le plms

grand cofté, le quadruple ¢ > dudiz fegmens exre
Yieur: comme au trian 1gle g
ABC, tnle fegment
AD eff posé de 7, & -
Lun & | antre des co/fgz' 18 45
AB, AC de 18, gui eff Jo
 double & % de 7, mais B c
de plus grand cofté, BC de 30, gui.eft le quadruple &
5 deq. Orguecetriangle ABC composécomme def-
Jus foit ambligone s sl eft cvident : Carle quarré du
cofté BC eff 900, @ ceww des coffex AB, AC fons
Jeulement enfemble 648 + chacun dicenx étant
324 7, & partant parce que nous avens demontré au
" Scholse dela 48p.1.langle B AC [eva obtus. Donc
letriangle ABC duguel les coftez. & la ligne exte-
rieurc AD fonrcommenfurablcs en nombre entier, off
ambligone. Parquoy ie guarré dudir cofié BC, qui
¢ft 900 feraegal a la fomme des quarrez. desdensx
autres coftex, AB, AC, & de denx fois BAen D A,
Geft a dive alafomme de ces quatre nombres 324,
324, 126+ 126 ,.qui fone anffi 9oo » comme vews
Cette 12. propofisson.

Rece¢rze 1E

* Pour conftruive un triangle Ambligone [calens
duguel non [eniement les coffez. G laligne prife de.
bors entre laperpendicnlasre tombany (wr le moindre
cofté proorig€ & Langleobrus> mass auffi ladsre pers
pendsculaire s [oiens commenfurabies en nombre cn-

‘ ’ ‘ pscri
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" tiers foit post le [egwent exterieur dautant de par-
tics quwon vondra qui [fpuiffent exaltiment drvifer
pars; commedes, 105155 20, &c. pis an double
d icelles parties ajokrex L pour avoiv lé petir cofé,
2 powr avoirlemoyen o 2 pour avosrla peipendicn-
laire » mais le quadruple Judst fegntent fera le plus
grand cofté. Onbicnpofez le fegment extevienPde g,
01 18 0% 27,068 d’antre nombre de parties qui [z puif-
Je partir exattement par g o puis ponr le petit cofté
prenez ] dudit fegment; pour avoir le moyen s gjoiitez,
aiceluy fegment > .ponr laperpendiculaire }, & pour " -
le grand cofté ajonftez 3 an double dsceluy fegment:
Comme [i nous pefons gue le [egment exteriens foit de
9 pdrties egales s le plus petst cofté fera 7 dicelles
parties s le moyen 15, la perpendiculaire 12, & le |
pins grand coffé 20. Orle quarre. d'iceluy cofté eff
400 » anghel eft egale la fomme de ces guatre nom-
bres 2255 49 63, 635 gui font les quarrez des deus
coffez 15 € 7, G deux foisleprodust de § muleiplié
parzcefadirele fegment extersenr pay 18o0indre
cofté. Parquoy appers que le sriangle ainfi conflruis eft
ambligone , & cetre 2. prop. eftre veritable. - -

R}; GLE IIL
Ponr conftruire wu triangle ambligone Scalene,
duguel les coffex. & lé fegment exterienr.dn msyen
. cofte prolonge jufaues alavencontre de laperpendicn-
dasre fombant fur iceluy cofié , foient commenfurables
en nombre eatier : Sost pris ledit fegment extevicur
de § parricss on de 10, onde 15 » &c. puis (o5t ajoufté
L antriple d'iceluy fegment, & viendrale moindre
coftc Jle- double duquel donnera le moyen cofdé . mass
. K

» . . .
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multipliant ledit [egment par §, nous anrons le-pha
grand cofté : comme i nousgofons le fegment ‘exte-
rienr de § parties , ajouflans . diceluy fegment & fon
triple 15, neus aurons 16 powr le moindre coffé , &
donblant icelssy cofté viendront 32 pour le moyen coftc:
. O finalement multspliant ledit fegment par 8, nows

- anrong 30 parties powrle plus grand coflé dusriangle:

lequel fera ambligone , ven que le quarré dicelny cofté
" 40, ¢ff 1600, & lafomme des quarrez.des dena an-
tres coffez 16 & 32 n'eft que’1280 5 mass ces denx
guarrez. eftans ajouflez, a denx fois 160 procreez de la
multiplication du moyen cofié 32 parle fegment ex-
terieur§ » font auffi 1600 > comme vest Enclide en
. gette 12.prop,

THEOR. 12. . PROP. XIIL

Aux triangles Oxigones ,le quarré du c6té
qui foltient I'angle aigu , eft plus petic
qudMes quarrez des deux autres cotez,
de deux fois leredtangle contenude l'un
des c6tez qui font angle aigu, (gavoir
celuy fur lequel tombe la perpendiculai-
re , & de la ligne prile au dedans entre

a perpendiculaire & 'angle aigu.

Soit le triangle ABC, ayant les anglesB& C

. aigus, mais de I'angle A tombe AD perpendicu-~

laire au cdté BC. Je dis que le quarré du coté AB,

qui foiitient I'angle aigu C, eft plus petit guc les

dcux quarrez des deux antres cotez AC& CB, da
: ]




-

-deux fois leredangle de BC

- ¢dtez qui font Pangle aigu

. entre la perpendiculaire , &

Frewmenr
& CD : fcavoir BC,'undes - A

C, furlequel rombe la per-
pendiculaire, & CD prife

iceluy angle aigu C.

Czr d’;gutantg que la ligne B D
BC eft coupée en D, les quarrézde BCG , CD, fone
egaux -au quarr¢ de BD, & deux fois le rectangle
deBC, CD par la 7. pr. de ce livre , aufquels fion
ajolte le quarré commun de AD,les trois quarrez
de BC, éD; AD, feront egaux aux deux quar-
rezde BD, AD, & deux fois le rectangle de BC,
CD. Maisles deux triangles ADB, ADC étans res

&angles, le quarré de AB eft egal aux dewx quar» ‘

rezde AD, DB : & le quarré de AC auxdeux quar-

" rezde AD, DCpar la 47. prop. 1. Dont les deux '

quarrez de AC, BC{eront egaux au quarré de AB,
& deuxfois le rectangle de BC, CD : en 6tant done
iceux-deux retangles, le quarréde AB fera d'au-
tant plus petit que les quarrez de AC, BC: ce qui

. etoit propos€ i prouver. Oh demontrera en la -

méme maniere que le quarré du coté AC, qui fou-

tient 'angle aigu, B, cft plus petit queles deux
uarrez des deux autres cotez AB, BC, de deux -

ois le re&angle de CB, BD. Donc aux trianglcs
Oxigones , le quarré du coté qui folitient Fangle
eigu, &¢. Ce qu'il faloir dementrer.
" CHOLIE.
Or caunbien gu Enclide propofe ce Theoreme des
' - Ka

P
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wriangles oxigones fewlement : toutesfoss le mefme off -
anffi viritable €s.iviangles rellangles & ambligo-
nes» la perpendicnlasve tombant de angle drost on
obtus : Car il eft manifefbe parlary. pr. 1. que les
deux antres angles font aigus: & partantla perpen=
diculaire tombera tousianys dans le srian gles comme .
Enclide l'apris enla demonfirasion cy-deffus : Ce qus
o auffi facile a prowver. Car fi elle tomboit hors le
triangle , il senfuswroit qunn angle aign feroit plus -
grand que le drosr. Ce qus eft abfurde. -
‘ Et comme auprecedent Scholie nous avons enfei-
.gne a conflruire divers triangles ambligones ayans
les corez. & le fegment compris entre la perpendicu-
laire & Langle obtus commenfurables en nombres en-
piers, afin de pouwvosr plus facilement faive apparoir
en nombres la verite de ce gw Euclide a demontré en
laxz,prop. auffi enfesgnerons nous icy quelques regles
pour confbruire divers txiamgles oxigones ayant les
coftez & les fegmens de la bafe commenfurables.en
nombres entiers , afin de Yairve anfi paroifire en nom-
bre laveritédecette 13, prop. e
Ll
Recre: L ’
 Dasutant W autriangle equilateral & al'Ifofcel-
le laperpendiculasre rombant de L'angle compris des-
_dewx coffez eganx fast les fegmens de la bafe eganz,
ainfi qwil a efté demonsré [urla 16.prop. 1.3l fera
fort atsé de confbrusve tels sriangles qui ayent les co-
- flex, & les fegmens commenfurables en nombre en-
tier, ceftpourguoy il weft pas befoin de nous y arvé-
ter: Mais quand eft requis un triangle Ifofcelle, an
gaellabefc fust plus grande que chaque coftés & que
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ln perpendiculaire tombe fur Uun dicewx coffex,
eganx;elle le coupera en denx fegmens ineganx,
comme nous avons demomtré a la 47. prop. 1. le
moindre defguels fegmens il faut pofer d aurant de
parties qwen vondra, & icclies effans multiplices
par 8. produsvent le plus grand fegment. , mais les
-multipliant par 12, fera produis la bafe, & les dew'e
fegmens eflans adsonflez, lon awra 'nne & lautre
des iambes: ce qu'on anra anfss multipliant le moin.
dre fegment parg. Commepar cxemple, ayant po-
s¢le moindre fegment de 4 pavties . nous les mults-
plicrons par 8. &5 wiendront-32 pour le plus: grand
 fegment : mass les multiplians par 12, viennent 43
ponr la bafe, & par 9 viennedt 36 pour chague cire,
Or gue ce triangle Ifofcelle: foit oxigone, sl eff ma-
nifefte parce que nows .avons “demontré du Scholse
de la 48. prop. 1. car vew que lo quareé de la bafe
48 n'eff qme1304 , & la fomme des quarrez, des .
denx iambes eft 2592, chaoun dicesx efiamt 1296
Langle campri: dscenx coffez’ j'grd aighn » O par
confeqient les autres feromt auf3i-aigns,puis gu'ils
font \plus petits par la 18. propef-x. Et fi 4-sceluy
guarré 2304, wous adjouftons - 288., qus fonsr deusx
_ Jois 144, nombre puodust de 36, cofté fur lequel-tom-.
be la perpendiculairepar 4, fegment compris entre
la pe;;en‘im!air‘e & Pangie oppofé ‘a ladite bafe,
viendront anfsi 3591, Pavcillemsent 1296, quarvé de
Lune des iambes eft moindre que 3600, fomme des
quarrez.de labafe & de l'antre sambe . de denx: fois
1152, nombre produst du cofté 36, multiplié par le
" grand [epment 33 : carves trois nombres 1296, 1152,
1152 font enfeniblc le mefme nombre 3600. Parguoy
apert effve veritAble ce que ditAEuclid;( o1 cette13, pre

. iij
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. Reecre II,

Que 5il eff requss que le triangle” foit Iofceller
ayant la bafe moindre que chacune jambe , & gue
fur Uune d'icelle tombe la perpendscnlasre ; sl fau-
-dra pofer le maijzdrc fegment s dautant de parties
gue"Lon voudra en mombre patry & multiplsant la
moirié d'icelny nombre par q.0n aurale plus grand
fegment . mass multiplsant Jedit .moindre fegment
par 3,0n. anra la baje & finalement la fomme des
dese. fegmens fera chacune des jambes : qu'on an-
e anffi. multipliant la moitsc du moindre fegment
par 9. Pargwoy ayant posé le moindre fegmient de 4
je multiplic [a mostié 2. par 7, & vienment 14 posr
Lantre fegment \rellemant que toute la jambe fera 18,
& multspliant ledis fegment 4 par: 3, viennent 12
pour-la bafc. Or qme ce triangle [ost oxigone . sl
eftevident , assemdn que le quarré du cofid 18 n'eft
G#a 34> O la formme des guarrex, des dewx: antres
coffex eft 468 : Bt de plur, iceluy quarré 314 cff
moindre que. ladite formme 468 ',.de desx fois T3,
sombre. produit .A¢. la multsplication de 18 5 cofté
Jur leguel tombe la parpendiculgsre par 4, fegment
_comprss entre ladsite perpendiculasre ¢ langle op-
" posé i Lamtre jamhe : partant ilapert effrigueritable

_ ¢e que dit Euglide en-cette1y. prop.

 Rsecis IIL »
QOue 5l of reééi: gue le trijkglé ﬁit ﬁahﬂ?;
& la perpendiculasre tombe fur le moindre cofié , sl
fandra pofer le moindre fegmens de 70 parties: on de -




, " ELEMENT. 151
140, os de quelque autre nombre qui f¢ puiffe divifer
exallement par 70 ; puis adjokter 4 icelwy nombre
w3 O viendra le plus grand [egment , & la fomme

" de ces dewx fegens [era le moindre cofie ;' mais

" ayant dowblé le moindre fegment s & i iceluy dou-

ble adjonfté 3% ceft < dire X dudit fegment | fexa

procreé le moyen coftés & finalement fi 2 ce donble
dn moindre fegment on adjoufle 2, ceft i dire 11,

on anra le plus grand cofté. Comme [i nous pofons
le maindre fegment de 70, & 4 iceluy adjonsons LB
- moms aurons gg powr le plus grand fegment, & par
confequent [# moindre cofté fera 169 3 mais adjoki-,
tam 32 au double d'iceluy moindre fegment , vien-:
dront 182, pour le moyen cofté : & adjouflant an mé-

mie -dowble 5% viendront 195 pourle plus grand co-’
fié.. Orque ce triangle fost oxigone , il eft evident,

attendsn que le quarré du plus grand cofté 195 u'eff

que 38025, & la fomme des quarre] des desx ansres

coftez eft 6168 : parguoy le plus grand angle cf ai-

¥» & comfequemment les autres font aufss aigus. .
Que fi 4 sceluy quarré 38015, on adjoufte dewx fois
1830, nombre produss de la multsplication de 169,
cofté fur lequel tombe la perpendiculaire par le
moindre [egment 70 , viendra le mefine nombre
61635. Parquay gpert encore effre werstable ce que
dit Ewclids en ceste 13.p.

-REetrE IV.

. aue fi aw triangle fcaleme il eff requis que In
-perpendiculaire tombe fur le moyen coft< ; foit pofé le
moindre [egment de¢ § partics-, ou de 1Q , o8 do .
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quelgw’'anive nombre qwon puiffe exaltement -dsvi-
fer par 5. puss aiceluy [cgment foient ajoiitée %,
on anva le plus grard fsgment; & la fomme d'icenx
fcra lemoyen coré : mats ajetitant %uu. denble dice-
Iuy mosudie fegment 5 on anrale moindre coté , &
Ie_plm grand fuale {vn‘ple dudsr fegmeyt, Parquoy
[i nous pofons le merndre fegment de 10 partiess
ajositant aiceluy les %, nous aurons 18 powr Iawye
Jegment , €& confequemment towt le moyen cité fera
=8, Muis ajositant 6 sgus font les 3 du moindre feg-
ment 10 » an double d'sceluy fegment 5 viennent 26
pour lemosndre cofté; & le plus grand fera 30, triple
[ dudit moipdre [eginent. Or qwiceluy 1riangle foit
cxigone » il et manifefte : car le quarié dn plus-
grand cofté 30, neff gue 900 ; & la fomme des
enarrez desdenx autres coftez, 26 & 28 ¢ft 14602
& partant le plus grand angle eff aigu . & confe-
quemment les antres angles font aufli asgus. Main-
tenant fi nous multiplions le cofté fur lequel rombe
la perpendiculasre , feavoir 28 par' le moindve feg-
ment 10 ,1ous aurons 280, & ponr-le donble 560,
qui ajortées ak-[ufihs quarré de 30 fgaveir 9oo,
font le mefme nembre 1460 [omme des deux quar-
vex des dewx antres coftez 26 & 28.qui font 676
" 84. Pareillement le harré du moindre cofté 26,
neflque 676, la fomme des guarrez des denx
antres coflez, eft 1684 : tdllement gwil ¢ff moindre
qgue cetre dite fomme de deix fois 504 » nombre pro-
duit de la multiplication de 28, cofté fur leguel
tombe la perpendiculaive par 18 , fegment compras
sntre ladite perpendiculaive & Ugngle opposé a
iveluy moindre colié. Parguoy appert derechef ére
veritable ce que dit Euclide en cotre 13, propofition.,
: . ’
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REgrs V.

Et finalement s 5'sl eftoit requis que la perpendi-
c#lasre tombe fur le plws grand coffé, foir encore
pos€ le moindre fegment de 5 pgrties,on de 10,

on de 15, Gc. puss an triple diceluy fegment foir
- adjohté L, & viendra le plus grand fegment, tel-.
lement que la fomme dicenx fegmens fera le plus
grand cofi€ : mais adjoutant 3 an deuble dicelny
moindre fegment s on awra le moindre cofié » &
le moyen fera le quadruple dudit fegment.  Par
ainfi le. moindre [egment eftant posé de 5 parties,
le plus grand fera de 16, & fe plus grand cofté
21, le moindre 13, & le moyen 20. Or le quar-
v¢ de ce plus grand cofté 21, n'eft que 441, & la
Jomme des dewx quarrez des deusx awtres coffex
20 & 13 eft §59 : parquoy Langle opposé a iceluy
cofté s qui eft le plus grand par la 18. prop. 1. eft
aig> & confequemment le triangle (ufdit eff oxi-
gone. Davantage le quarré du moindre cofté 13,
feavoir 169, eft plus petit que la fomme des quar-
rez, des deux awtres coffez 20 & 21, fravoir eft
841, de deny fois 336, nombre produst de la multi-
plscation de 21, cofi¢ fur lequeltombe Iz perpendsicu-
Iaire par 16y (ggment compris entre ladite perpendl-
culaire & 'angle opposé & icelny mosndre caffé. Pa.
véillement le quaré du moyen coffé 20, fgavoir 400, -
eff moindre que-639; fomme des quarrez des denx an-"
¢res Coftez 13, & 21) de dewx fois 105, nombre produit
de 23 multiplicparle moindre fegment 5. Parguoy
apert encore par ces. triangle eftre veritable » ce que
Wit Enclide en tetre 13. prop. c
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Mais sl eft aufli evident tant par la demonflra-
tion d'Euclide» que par Tapplication des nombres
ey-devams faite , que ce qw'sl dit icy des triangles

exigones [enlement efft anfli veritable tant aux
triangles reltangles qw anx ambligones , sellemens
quon.peut dsre @'en tout triangle . le gquarré du
coté qus foufbient wn angle aign, eft plus petit que
la fomme des guarvex, des denx autres coffex.» de
denx fois le reltangle contenu du cofic fur leguel
tombe la perpendiculasre, & de la ligne comprifs
entre -icalle perpendiculasre., & ledit angle aigu.

X

PROBL. 2. PROP, XIV.

Faire un quarré egal 3 une figure re&iligne
donnée,

Soit donnée la figure re&tiligne A, i laquelle

- Ml faur faireun quarré egal.

Soit premierement fait le parallelogramme
BD egal i la figure donnée A,ayant unangle droit
pat la 45-prop. x puis foit prolonge un coté, com-
me CD, jufques enF, & fait DF egalea Pautre
toté DE : & apres T
avoir coupé CF - :
en deux, egale-
ment au point G, -

& d’iceluy point
G & intervalle: & o}
GC ou GF, décrit ” R

le demy cercle
CHF, foit continuée ED jufques a ce qu'elle ren~
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contre la circonference du demy cercle en H. Je
dis que le quarré de DH eft egal 4 12 figure recki-
ligne A. - : '

. Car puifque CF eft coupée en deux egalement
au point G, & en deux inegalement au point Dj
Ie rectangle de CD & DF, fgavoir BD, avec le
quarré de la partie du milieu GD,eft egal au quar-
ré de Ja moirtié GF par la §. prop. de ce livre, ou de
fon egale GH, lequel eft egal aux deux quarrez de
GD & DH parla 47.prop.1.Que fi on ofte le quar-
ré commun de GD , le demeurant quarré de DH
~ {e trouvera egal au denfeurant rectangle BD : &
ggr confequent 3 }a figure rectiligne donnée A.

ous avons donc trouve le coté d’un quarré egal
4 unc figure retiligne dannée A. Ce qu'il falloit
‘ f@ircz

Pin du fecond Element. ' | J



ELEMENT
~ TROISIEME. -

NFR

A

DEFINITIONS., A

ERCLES egaux., font ceux
X defquels les diaiuettres font
& egaux,oudefquels les lignes
droites menées des centres
W aux circonferehces , font
“egales. ~ ’

D’autant quwEuclide demontre en ce 3. Livre
diverfes proprictez, & -affetions du cercle, il ex-
plique  anparavans quelgues termes dont U'ufage

- fera fort frequent en sceluy s 1! dit donc premse-
rement que ces, cercles-la font eganx . defquels
les diametres ou [emidiametres [ont egaux. Car
puis que le cercle eff décris par le mowvement - &
vevolution du demy diametre a entour d’une de
[es extremirez fixe €& immobile s comme nowus avons

\
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dit & la 1§. def. du 1. Livre ;5 il cff cvident que

" ves cercles-liv font eganx » defqml.r les demy diame-
tres, on les lignes droites menies des centres anx
arcanferemc: ﬁmtcgale.r entrelles : ot bicn de_/éjm/.r
les diametres entiers ﬁmt trraux enmtv'eux, Comme

f les dmmetre: AC.DF . onles lignes droites GB,

HE, inenées des centres G & H, font eyales entr'el-

les:lescercles ABC, DEF ferons eganx entr'esx Et,

am contraire s fi les cevcles font ¢ cganx > lewrs diame-

" dres on les lignes droz:e.c menees des centres aunx
circonferences, feront anfsi egales.

De cecy-il appert, que les cercigs font snegaux
guand les diametres,on les lignes droites menées des
centres aux czrco/zference.r Jont memle: € que ce-
lnyeft le plus grand, duguel le d:metre > on demy

. diametre eftle plm mnd Comme [ les dmmetre: ‘
DE,IL>oules lig. drazte: H D, MK ,mentes des
centres anx cty confcr. Jont inegales,les cercles DEF,

I KL (Bont ineganz; & file diametre DF eff ¢

plins grand, anfii le cercle DEF fera fe plus grand,

Er an contraire s des cercles inegan . les diamerres

o fcmzd:ametre: feroms ineganx~etff a Jeavoir -

Iuy du'plus grand cercle » plus gnmd, @' celny dg

wmoindre > plus petis,
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" 2. Vneligne droite eft dite touchet Te cet-
cle, laquelle touchant le cercle, fi elle
eft continuée ne le coupe point.

 Comme laligne droite
AB fera dite toucher le

+ gércle BD E en Ba fi elle
Ly touche s en forte qwés
tant prolongée vers C; elle
ne le coupe point , ains
demeure totalement de-
hors iseluy cercle. Mais
Aantany  que " la “ligne
droite GD atteint le mefine tercle au point D, en -
zelle forte qu‘eﬁam,prolor’ge’e infques & F 5 clle

- coupe le cercle, & tombe dedans iceluy, elle ne ﬁ;‘d
pas dste toucher le cercle, mag le conper.,

3. Les &ercles¥ont dits fe touchet I'un P'au-
- tre, quand enfe touchant ils ne fe cou-
~ pent point, '

Ainfi les denx cercles ABC, DBE fevont dits fe
toucher Lun
" Lantre en
B, sils 5’y
sonchent en \.
forte gwils A
e sentre- ‘
Conpent point. Or éet attonchement des cercles eft de
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demy: forees, Car les cercles s'entretouchent ot en de-
dans,on en dehors : Ils (¢ touchent en dedans,quand
Lun eft posé dedans Dantre’ €& en debors, guand l'un
eft-conftitué hars de I autre, comme il apert s¢y. Mais
" fi dewxe cercles Sarteignent de telle forte que l'un
coupe I’ autre, comMe font icy les dessx cercles DGE,
FGH,ils fevant dits fe conper, & non pas je soucher.

4. Au cercle, les lignes droites font dites
étre egalement diftantes du centre, lors
‘que les perpendiculaires tirées du cen-
tre furicelles , font egales, Mais celle-12
eft dite eftre plus éloignée du centre,fur
laquelletombe la plus grande perpen-

diculaire.

Comme _as cercle
" ABDPC, les lignes
droites AB, CD, fe-
vont dites eftre egale-
ment diftames ¢ éloi-
grées du comtre E, fi
les  pespendicnlaives
EF, EG, fontegales:
Mais la ligne dreste
AB fera dite eftre plws
elosgnée du centre E que la ligne HI, ff la. perpen-
d'i%lm'n EF efiplus grande que la perpendiculaire
EK. [ . . )

" 5. Segment , ou portion de cercle, eftune
- figure comprife d’une ligne droite, &
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~ de la circonference du cercle;

" Sidans un cercle, comme ABCD , on mene une
ligne droite qui conpe le_cercle en dewx parties,
comme fait la ligne droite F @ ; tant la figure
FBG contené [ous-ladite ligne droite FG, & la
partie de circonference FBG, que la figure FDG
comprife fous la mefme ligne draste FG, & la
partie de circonference FDG, fera dite fegment on
portion de cercle.  Mads eff icy 4 noter quil y &
de ross fortes de feg- - ° T
mens de eercles Car ff B
laligne droite paffe par
Te centre du cercle, com-
me AEC, elledivifera
le cercle en dsux feg-
mens eganx ABC,
ADC > chacun defguels
 Sappelle froprgment de-
‘amy . cercle , comme il a

. été dit anpremier livre. . o
Mass quand la ligne ne paffe posnt par le centre,
comme F G, elle divife le cercle en ‘denx parties

—-jnegales F BG . FDG > lnue defquelles, [pavom
FBG .dans lagnelle eft le centre E | eff plus. gran-
de que le demy cercle , & sappelle portion ou- feg-
ment majenr: mais Lawtre portion FDG , eff plus

petite que le demy cercle, & s'appelle fegment mi-
neur. Davantage la ligne droite F G cft appeliée
chorde par pluficurs Geomertres » & la partic de
circonference FBG ,on FDG 5 arc. '

. " 6. L'angle

' - - ~
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8. L'angle du fegment, eft celuy compris d’une
ligne droite , & de la circonference du cercle.

Ewclide vient maintenant 4 definir tross fortes d'angles
yw:lonconfiderc aux cercles > €& commemze par Langle dis
Jegment ,difant que Cangle mixte BFG , ow BGF , guienls
 pgmre prec. eff contens fous laligne drosre FG , & lacive
Veonference IBG , 5’ appelle angle du [egment. Qe file feg=
ment eft um demy cercle, Pangle d'icclyy fera appellé angle
An demj cercle , o tel cﬂ langle BudB , ow ECB. Mais [ le
fegment e} plus grand gquele dem; cercle Pangle d'iceluy,
comme BFG , ow BGF , ferndirangle du fegment majenr:
EEfi le fegment eft plus perit que le demy cercle , langle
d'iceluy | comme DFG , 0w DGF, [era appellé angle dm
[cgment minenr. ‘

y. Unanglefe dit étre au fegment |, ouen la pora
" tion, lors qu'd un point pris en 1# circonferen= .
ce du fegment , font mences deux lignes droites.
" des extremitez de la ligne qui fert de bafe an
fegment ; & cet angle-la eft celuy compris d'is
ce%les deux lignes.

Soit un /‘ejmen{ de cercle ABCy
Wugnel Ia bafe et la ligne droste
AC , des exrremitez, de laguelle
Joient menées am point B> pris em
da circenference les deu, lighes
draites AB > CB, qus conftitnent A%
Langle rectiligye ABC siccluy an- A : e §
gleest dit eftre iy [egmens ABC.

8. Mais quand leslignes droités qui comprennent
Pangle embraffent quelque circonference ,fan-
gle eft dir étre, ou s'appuyertur icelle. ;

' Balsarconferencedy cercde ABCD fuit fraii guelcongue

. S -
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point A 5 & dicelyy 2 deax an~ . -
zres points B &r D &'scelle circonfe-
rence , fosent mences denx lignes
droims AB, AD, gui corffirucns
I',mg[e rc[}l'lt;(mt Dss, & emér;t/i ;
[enr ls circonfirence BCD : lce/tg :

ale BAD [era dit effre ousapiuyer D\\n :
ang pay . i |
_/pr scelle cercenference BCD. -

Es? icy a noter guequelques Interpretes nont fait aucy=

ne difference entre cet anglascy & leprecedent’, maw les

onz pros ponr un méme ; & toutesfoss
Jionles confidere bien , om y trowve- ) A
7 ume grandg dsf.repance ; Car ce-
luy-la fe riferean fegment anguel
s effconflirné, & certuy-cyfe rap-
porte & la circonference guiluy [ere
debafe : Comme par exemple, i an
cercle ABCD on prend guelque fep-
Menrdecerrle BCD, Pangle qui ¢ R
encefegment ne'fera pas le meme gue celuy qus infiste, ou
e appuycfur la circonference d'scelny [cgment : var Pan=
Llegui et en fceluy fera BCD, & Pargle quiinfiffe on s'an
pryefur la cirrmfe{cnce rl’icelngem Langle BAD
T pnennire chofe off encorea remargner iey, c'eff aweles
angles gus s'apuyent (ur la circonference , pewvent étre zon
Seulemens conffienez. en la circonference ,. copime il a é-é
dit cy-deflus s mais penvenr anf§i érre conffituez, an cem
rredwu cercles comme parevemple, Cangl: BED corflirné
au tentre B par les dewx lignes droires BE ,DE, fera anfSi
dit Sapuyer furla circogference BCD, tellemens 71‘7! “
tcy dens angles appuyex, fur ladite circonference BCD, [ra-
voir B4D confisrué en la circonference , & BED conffirsué
an centre, o v o
Oromrye les tross fortes dangles cy~deffus definis & ex=
pliguez,, les Geometres en confiderent encore un aurre
gi'sls appellient angle de conringenve on datromchement :
_cet angle e§F comrenn d’uneligne droire tonchant le cere
cle’, ¢ de la circonfyrence diceluy cercle, ow bien de
deux civconferences [ touchant Pane Pantre an dehors
o ax dedans. Comme par excmple , [i la ligne droite A8
#onche e cercle CD-E an poinr C, Pangle mixte ACD,

'Y .
* : ’ .
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ov BCE fera dit angle :
a2 Cﬂ”/lﬂgf”[.f 17}
Rattoichementl De=
rechef, [§ le cercle
EFG romche le cercle
CDE 44 dehors en E,
& le cércle en HFL
aw dedans en F o tans
['mrgle . curvilge o s
CEF, gue EFH ou GF1, [eraappellé angle de contingence

" ou darroschement, 8 . ‘

-

9. Secteur de cercle, eft une*ﬁgutc contenue fous
_Adeux lignes droites qui font un angle au céntre,
& la circonference comprife entre icelles li-

- gnes.

Siancercle ABCD | duguelle centre eff B 5 les dewx li=

. gnes drojres AE , CE | conftitnens

ax centre B, Lungle AEC" 14./{..

gure AECD , conremué des deux

bignes drostes AE, EC, & de la /F\) o

a

feeur de cercle, Items lafigure D_/
ABCE, :nmfrl_'/'e des mémes li= -
. gres droires AE, EC, ¢ de ls divcenference ABC | [era
" wufSi dire feFeur de cercle, :

eirconference ADC comprife en.
#re icelles ligmes 5 [rra appellée A

1o. Semblables portions de cexcle, font celles qui
. regoivent angles egaux; ou bien efqueélles les
- angles font egdux entr'eux. -

* Conme fi anx cercles ABC ,DEF , les angles redFilignes
B, E, fonteganxs les cgmens 4BC,DEF, gus reposvens
tcenx angles egmyx 5 au efgquels [oar los [afdsts angles
eganx , [eront dirs fegmens [emblalles : Bt les corconferenn

occs ABC, DEF, feront pareillement dires femblables , ¢ eff

4 direquele fegment ABC firarellc partsede rLout‘le cer=

! . e -
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cle ABCH, que le fegment DEF eft partie de toue le
cercle DEF G & s circonferente A B VEM anfSi t:{*

r

-

le pavtic de toute s circonference A BCH , gue lacira
wonference DEF eft de route la circinference DE FG.
Par méme raifon , les arcs o cérconferences AHC, DGF,
fur lefquelles s'appuyent angles eganx , {ont anfSs dires
emblables : Comme fs aux mémes cercles ABC ,DEF , les
angles ABC , DEF o4 AKX C, DLF fonr eganux 5 les arcs on
- cérconferences AHC, DGF, [urlefquclles s'appuyent les
(®fdits angles , Jeront dits ares femblables. )
:Des chofes (ufdites s Lon pent colliger que les femblables
portions dunméme cercle , on de cercles eganx [ont aufSs
cgales entr elles s asrendy qu’elles font parties egales d'uw
ne méme chofe, on de chofes egales.

PROBL. 1. PROP. I =
Trouver le centre d’un cercle donné.

Soit le cercle donné ABC,
.8uquel il fant crouver le centre,
qit tir€e en iceluy laligne
droite AC, qui coupe Ja cireon-
ference , comme que ce {oit, és
points A & C : purs par les 10.
& 1t.'prop. 1.{oir icelle AC
- coupée en deux e%alemcnt » &
4 droits angles parla ligne droi-
tc BD, feterminant 2 la peri-
phere & points B & D : & fina-
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lement icelle BD foir aufli_coupée en'deux egalement. en B .
par la fufdite 10, prop. 1. Jedisque F cft le centre du cercle
“proposé. ,
Car enicelle ligne droite BD ; un antre point que F ne (era
pas le centre, vi que tout autre poinc la divile incgalement,
8i donc le point F neft pas le centre, le point G borsla li-
gne BD foit le centre, { s'ileft poflible ) duquel foient menées
les trois lignes droites GA , GE & GC. Drausant que G érane
Ie centre , par Ia def. du cercle les lignes droites AG & GC fe~
ront cgales s mais par laconftruction AE & EC font auffi ega-
les, & GE eft commune aux deux triangles GEA & GEC 3
. donc iccux triangles ont deux coltez egaux i deux coftez, cha~
eun au fien, & la bafc AG egale d labale CG, & parla 8. pr.
1.lesangles AEG & CEG feront egaux : & partant droits, &
Ia ligne EG perpendiculaire par la 10. def. 1. Maislangle BEA
par la conftiuttion eft droit , & tdus les angles droits font
egaux par lato. com. fent. donc les deux angles ALG & BEA

feront cgaux , {gavoir'le tout,d fa partic: cequieft ablurde,

Donc Ic point G o'eft pasle centre. Le méme inconvenient
s'enfuivra prenant tout autre point hors la ligne BD. Partang
le point F f{era ls centredu cercle ABC, requis 3 trouver,

’ . e

- COROLLAIRE, ‘ .

Dececy eft manifeste , que fi au cercle une ligne drosse
coupe unc antreligne Aroire en deumegalement, & & an=

gles droits, le cemtre du'cercle fera enicelle cospante, Car
tlacfé demontrd gutileft impofSible que le centre dw cere

¢le ABC foiraillenrs giian point¥ , milies dela ligne BD,

laguelle coupe ln ligme AC cn dewx cgalement , & 4 angles.

droits en E.

SCHOLIZ ‘ e

Combien que ln prarique de ce
‘Probleme [oit wisée parln confiru=
&ion d'iceluy , i eft-ce rontesfos
g’ elleeffencore plus bricve & fa-

cile , ainfi qu'ilenfiir. Pour treu—
yerlecentre du cercle ABC, fosens
pris enla circonference &sceluyles
sros paints Ay B, C, comme en

e
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woudra ; puis des deux points Ad» B, foicnt déerizs dum
méme intervale Sdenx arcs gui s‘emtrecouppenr és poinmts
D& ¥, parlefquels [oir menée la ligne droite DFE inter—
minemcnt: en apres , des points Bdr C, foienr ayfS1 décrirs
dunméme inrervalle dens anzres arcs s'entreconppans &4
points G & FE, parlefqnels foirmenée laligne droite GH,
ans cosppe DF enE , & sccluypoint [erale cenrré requis, - -

 THEOR. 1 PROP. IL

81 en la circonferencé d’un cercle, on prend deux
points comme on voudra } la ligne droite me«
née de pointd autre’, tombera dans le cercle.

~ Soit le cQ-cle ABC, & en la circonference d'iceluy foient.

ptis deux points tels qu'on voudra A & €, Je disquela ligne
dioite menée du point A au point C tombera dedans le cercles
car fi elfe ne tombe au dedans , elle tombera, ou fur la circon-
ference, ou hors du cercle. Quiclie tombe donc hors le cercley
5 il et poffible,, cotime lalipne ADC: & aévam trouvé fe cen=

t1e E parla prec. prop. d’iceluy {oient mences aux points A & -

C l¢s lignes droites BA} -
EC, & a quelque point
D delaligne ADC, foit
aufli mends ED, qui
coupe la citcbonfirence
du cercle ABCen B, Or
&antant que les deux ¢é-
tez EA, EC font cgaut,
Ie triangle AEC aurales
aagles EAD, ECD, fur.
"labale ADC ,'cgaux par
la 5. prop. 1. Mais puis
que du triangle AED, le -
cofté -AD eft prolonaé, ,
Pangle extereur EDC .
fera plus grand. que fon

" opposé intericur EAD , par a 16, Iropoﬁtiorn 1. Donc le mé-. .

me angle EDC fera auffi plus grand que Ianglé ECD, qui eft.
¢gal A EAD. Parquoy EC opposé au plus grand angle EDC
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feraplusgrand que ED par la 19. prop. 1. & partant EB egale
2 EC, icra aufli pius grande que ED, la partie que le tour. Ce
qui cft abiurde. Donc laligne droite menée de A 3C ne rom=
‘bera pas horsle cercle. Ondémoatiera par méme raifon quel-
le ne peut pas aufli tomber fur la cizconference ABC. Il faue
donc qu'clle tonibe deddns'le cercle, comme la ligne droige
AFC. Parquoy fi en lacirconference d’uncercle , &c. Cequiil .
falloit demontrer.

§CHOLILE

Ceméme Theoreme peur anfS étre demontré affrmati-
“wement anfi qu’il enfuse. S |
“Enlacirconference du cercle AB,dons lecemere eft €, fosent
pris desx gointsrelsqu onvoudra A & B. le disque la 7
gne droite ABmenée Aunpoint a Pantre tombe dans jcclyy
cercle, ‘ ' .
" Car foit pris enicelle ligne dreive A B quelcongue poine
eommnc D, entre fes extiemes A ¢»B, puss du centre C
fumt menées [és lignes alrjaife: CA,CD,CB. D'autamt
guc les dewx coft -z, AC ,8C,
durriangle ACB font eganx , les
angles BAC , ABC feront egaus
parias. prop.1. Mais Pangle ex ~
rerne AD e_/} plss gr;md qme
Langle snrerne ABC par la 16,
prop. 1. donc le mefme angle ADC
[era plus grand wue Pangle BAC:
& parrast par la 14, prop, 1.le
coffe AC f[era plus grand gue le
cofté.CD t parquoy puis que CA L
eff tivée de centre jufques a lacirconference , ls ligne dresc
2e CD neparviendrayas jufanes - gcelle circonference s &
par confeguent be point D rombe dans le cercle. Le micfme
ferademonrvé de tour antre point \gu'om vendra prendre en
stcll@AB. Denc tomre s lighe droite AB tombe dedans be
gercle proposé. Ce gu'il faloir proxver, \ «

_ COROLLAIRE.

Dt cecy off wanifeste, qu'une ligne drosre touchens xm
sercle, le rauche: [eulement a wn point ; carfi elle le reu-
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choit d.dexx points, la partic de la ligne d'entre icens;
poinss tomberost dans le cercle par cette propofitiom; par=

guoy elle couperasr. le cercle , comtre Phyporhefe,
THEOR. 1. RROP. III,

- Si dans le cercle quelque ligne droite pafle par le
- centre; & goupe en deux egalement une augre .
ligne droite quine paffe point par le centre;elle
Ja coupera 3 angles droits: & fiellela cox:}ze 3
angles droits , elle la coupera aufli ¢n deux
egalement, '

Au cercle ABCD foit laligne droite BD ; laquelle paffant
pat le centic E , coupe en deux cgalement laligoe droite Au%
laguelle ne paflc point par le centre 5 Je dis que BD coupe auit
AC cn angles droits gu point F. .

Car &rans menées les deux -
gnes droites CE & AE, les deux
triangfes AEF , CEF, auiont les
deux ¢Stez A F, F E, egaux aux
deux coftez CF, EF, chacun au
ficn, & la bafc AE egale ilabale
EC ; & parla 8. prop. 1. les deqx
angles an point E {eront ¢gaux, &
partant droits par lato. def 1.

Je dis parcillement , que fi BD
coupe A C i angles droits an
peint F; qu'elle la coupera aufli .
cndeux egalement. Car Jes deux angles au point F 8tans droiss
ils feront egaux, & P'angle A eft egala l'angle C par la 5. prop.
1. eftant AEC riangle Ifofcelle, & le cofté EF commun aux
deux trianglés AEF, CEF, & far1a 26. prop. 1. AF fergegale
a CF, Parquoy fi dans le cercle quelque ligne droice y,a}cc par
le centre, &¢. Ce qutil faloit prouver.

THEOR. 3. PROP. IV.
81 dans Ie cercle, deux lignes droites ne ‘paflans

[
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- point par le centre , s’entrecoupent; elles ne fo
- couperont pas Fune Pautre en deux egalement,

Aucercle ACBIY, duquel le centre et E, {oient deux lignes
- droites AB& CD, sentrecoupans au point F, & defquelles ay
Pune ny lantre ne pafiepar le o
centre E. Je dis que ['une ou
Paucre eft coupée inegalement.
F?t du centre E eftant menée
a ligne EF; fi icclles lignes
A B, CD sentrecouppent en
dcux‘egalement au point F; la
ligne EF les coupera au” mefine
point auffi en deyx egalement,
& a droits angles pat la pr. prec.
& lesangles AFE, EF B feront R ‘
droits, & eganx 2 CFB, EFD auffi droits, & egaux : ce qui -
eft impoffible . n'étant AFE que partie de CFE: anfi [es lignes
droites AB , €D ne’s entrecoupoient pas en deux egalement, °
Parquoy fi dans le cergle deux lignes droites ne pallant point
pat le centre, &c. Cequ'il fallois prouver, ,

THEO®R. 4.. PROP. V.

81 deux cercles fe coupent I'un Pautre, ils n"auront
pas mgme centre. - ' L

Saient Ies deux cercles ABC, BCD f coupans I'un Pautre e
Bj& €, Ye dis qu'ils ne {gauroient ayoirua méme centic.
Cars'il cftpoffible , foit leur ,

centre commun E 5 duquel n

foient tir€es deux lignes drogtes,
f¢avoir EB 31a feétion B: Maig
EA coupant I'une & l'autre ciz-~
conference en A & D, Donc
puis que E eft posé centre du
cercle BCDla ligne droitc ED
fera egale dlaligne droitc EB °
_par Ja15. def 1, Derechef, puis
quc E cft aufli posé ¢entre dy

/



.

y

.

* ne pouvoient avoit un méme centre. Ce qu'ji falloit demontrer.

P

]
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cercle ABC, laligne dreite £ A feraauffi egalé 3 la mefme i

Fné 5B, & parfa1. com. fent. ED , EA feront egales entr’elles,
a partie au tout ; ce qui eft impoffible : partant les deux cercles

1.

"THEOR. 5. PROP. VL
S1 deux cercles fe touchent 'un l'autre au dedans
ils n’auront pas mefme centres '

Soient les deux ccrclcs'ABC ,& DBz fetouchansl'un l'auere

-au dcdans en B. Je dis qu'ils n’auront pas méme centre. .

Car il eft poflible , foir leur
centre commun'F, & "d'iceluy
foicnt menécs les deusx lignes FA

& FB: fcavoir eft FB 3 *attou-
chemqut B; & F A, coupant I'an

& Lauere cercle en D, A, D'anr
tant que F eft posé centre du cer-
cle ABC, lestighes d: oirsk FA, ..
FB {cione egales : derechef,d'au-
tant que Felt quffi posé éeatre du
cercle BDE, [a ligne F D fera
egalcila lignc FB, & laquelle a

.

elté demontré eftre aufli egale FA, donc FA, FD {eront cgar

" les entr'elles; la partie au tout.  Ce qui eft abfurde. Parquoy ¥

ne pouvoit eftve centre commun des cercles s'entyetouchans in~
tercurement en B. Ce qu'il falloit demongrer. ‘

SCHOLIER
. L
Riclide 5.proporé ce Thereme des corcles s'emtresaichans
Seslerncnrau dedans | 4 autans gue des cevcles qui [é rou—
f/’."’" per débores sl appers &ffez; gue lewrs centres [ont
divers : vew gu'un des cercles eft debors Laistre , & le
centre eft tousjours au milien de [an cercle. A

-




. GC,GD,GE,en lacircon-

“grande. Car du centre ¥

L Er.su-zN"r. 171
THEOR. 6. PROP. VIL

§1 au diametre du cercl¢ I'on prend quelque poine
qui ne foit pas le centre du cercle, & d'iceluy
_point tombent quelques lignes droites i la cit-
conference;la plus grande fera celle en laquelle
eft le cérre,& la plus petite celle qui refte: Mais

. eft menée par le centre, eft plus grande quela
lus-eloignee : Et du méme point ne peuvent
étremences i la circonference que deux lignes

~ des autres totijours la plus proche de celle qui

droites egales, de part & d’autre de la plus

PCtitc.

Audiametre A B du cercle AcDEB, duquel le centré eft .

F, (oit pris quelque point G
putre le centre; & diiceluy
point G tombent tant qu'on
voudra de lignes droires *

ference, Jedis en premier
lieu, que de toutes les li-
gnes menées de G 2 la cir-
conference; G A en laquelle
cft Io centre , eft la plus

eltans menéesd C, D & E,
leslignes FC, FD & FE : Ie
triangle GFC aura les denx :
coftez GF, FC, plus grands que le cofté GC parlazo0. pr. 1.

Mais ks lignes droites G F, FC font egales aux lignes droites -

GF, FA, Ceft 4 dire A toute 12 ligne GA :donc GA fera aufli

. plus grande que GC. Par meime raifen GA fera auffi plus

gra ue.GD, 8 que GE : parquoy faligne GA eft la plus

grande de toutes cellesmenéesde G 4 la citconference..
Secondement; ic dis que GB eft plus petite que GD, ou au~

tre quelconque : car au triangle DFG, les deux coftez DG &
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GF, feront plys grands que le troifiéme DF parla 0. prop. 1.
ou que fon egale BF. Que fi on ofte laligne commune GF, le
demeurant GD fera plus grand que le demeurant GB. Parmé.
me raifon GB; fera aufli plus petite que GE, & que GC, ou an~
tre quelconque tombant de G i la circonference. .
Tiercement ; je dis que GC plus proche de la ligne AG que
GD, eft plus grande qu'iceile GD: & pour Ja méme raifon GD
pius grande que GE, & 2infi desautres ¢'il y en aveir davanta-
ge detirées de G alacirconference. Car les deux coftez GF,
FC du triangle GFC, font egaux aux deux coftez G F, FD da
- triangle GFD, chacun au fien:mais I'apgle CFG cft plus grand
que l'angle DF G, & partant parla 14.p. 1. la bafe G C fera
plus grande que |2 bafe GD. Pour méme raifon GC fera auff}
plus grande que GE ¢ Item . oo
GD " plus grande qulicelle
‘GE. Parquoy la ligne /la
plus proche de celle qui cft
menée par le centre,eft plus
grande que celle qui en cft
plus éloignée.

Finalement , ayant fait
Pangle BFH egal 2 Iangle
BFE, &tité GH : ie dis
que les lignes GE;GH.font
cgales entr'elles, & quon
n'en peut menesr de G 2 la
circonfg®nce aucune autre o
egale d icelles. Car d’autant quelescoftez EF, F G dutriane
gle EFG, font cgaux aux coftez HF, FG du triangle AFG, &
les angles EFG, HFG auffi egaux : les lignes GH; GE, qui
fount de¢ part & d’autre du diametre, {ont egales entr'giles, Ea

il eft evident qu'on ne pourra tirer du point G une autre ligne
dans le cercle, qui ne s'aproche o recuie de laligne BA ; tom
bant de gofté ou d'antre de GE, ou GH ; & par o qut a efté
montré cy-deflus, elle fera plus grande ou plus petite que I'a~
16 & P'autre dtcelles GE, GH. Donc du point G i la citconte-
rence ne fe peuvent tiret plus de deux lignes droites qui foient
egalesentr'elles. Parquoy fi au diametre dtam cercle on prenfi

uclconque paint qui ne feit pas ke centre, &e Ce quiil faloim
¢montrer, . BT -
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ScHoLIE, .
s dagiiz qu'Ewclide ait fexlement demontré que des lia
Znes drostes tirées de mefme part duw diametre | ls plus
proche de celle tirée par le centre eff plus grande que la
Pplss élosgnée, routesfosis celn eff anfSi vraye fi clles fons
2ivées de dyverfe pare: comme f§ la ligne droite GD eff

. plws proche de GA que la ligne droire GH 5 jcelle GD

Jera pins grande yue GH : car fi de ls pare de GD on .
fast Pangle BGE egal id'ungle BGH les lignes GE,GH
eront cgales, atiendu gu'clles [omt cgalemenr diftamres
de GA &7 le point E tembera entre 'B. & D, puss gue
GD a eté pofée plus proche de G A gue GH. Mast
parscette prop, G D eft plus grande gue GE : donc Iz
mefme G D [era anfis plus grande gne G H.  Quelgues
Yurerpresvs venlens comvertir cette 7, prop. asnfs  gqu'il
enfuit.

{; on prend un point dedans le cercle,& d'iceluy point tom-
bent des lignes droites 4 la circonference , entre lefquelles
foicnt la plus grande & la plus petite quf puiflent étre’ menées
de cepoint-1a 2 ladite citconference s mais des reftantes , les
unes (?)icnt inegales, & les autres egales : 1a plas grande paflera
par,le centre du cercle, & laplus petice ferale refte du diame-
tre : mais des autres les plus grandes feront les plus proches du
centre, & lesegalesen &mnt egalement diftances.

An cercle ABC [oit prss le point D, duguel tombens,
en Iz circomference rant
gu'on voudra de lignes A
droites DA,DB, DC,DE,
DRdefquelles DA fos?
ba plus grande qui puiffe
effre tirée d'iceluy point
a Ladige civconference,d?
DC le mojndye; marn des
astres, DE [oit plos gran-
de gue DF, & egale 2

DB. ledspremierement
gue DA pafle par le cen-
zre dwcercle : Carfielle

&y paffe s éramt rirée
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guelgue ligne dr.ste de D par ledst centre, elle [ira le
plus grande d: routes celles tombantes de D par lz 7.
propef. 3. Ce qui eft abfurde | puss que DA eff pofée s
plns grande. Donc DA pajje par le centre. .
En jecond liew, se dus que DC cft le restedn diame-
rre,coff 4 dive qitelle eff directement 4 DA :Carana
tremenr icclle DA érant prolingée directement, fom pro—
bongement [era autre que DC, ¢ la plus petite ligne
guspuiffe romber de D u li corconfirence, parla 7.prop.3.
Ce qui ne peur effre ,pwis que.LC a ¢St pofee ln plia
pesite s donc DC eff Lantre pargic du diamerre. ,
Tiercement 4 dys que DE eft plus proche de DA gue
DF.. Car elle 5’y pourroiz pas effre cgslement diftancre,
arcexdu que par la fufdire prop, elles [crosemt egales,dor
elles ont esFé posées sncgales. Mase D me pest pas agfSs
estre plus e'/aigncfe de la mefme DA que DF ; car elles
ferotent plus petires qu'icelle DF, par lu mefme. propofia
zion , &» elle a eSEé polée plan grande.
En dernier licw , ic dis que D B, D E font egalemens
distantes de DA ;: Car fi lune en effost pluspriche clle
= ferosr plus grauvde gie [ ausre par la mefme 7. prop. &
elles ont cfE€ pofies cpales. )

THEOR. 72 PROP. VIIL

Si on. prend quelque point hors le cercle , &
d’iceluy point foient menées quelques lignes
droites dans iceluy cercle , defquelles une’
pafle par le centre, & les autres oi Pon vau-
dra: celle qui pafle par le centre fera la plus

_grande de toutes celles qui feront menées
en la circonference concave. Quane awk au-
tres , tousjours la plus proche de celle qui paf~
fe par lc contre eft plus grande que la plus
éloignée. Mais de celles qui tombent a la
circonference convexe, la plus petite eft celle
qui elt comprife entre le point & le diamer.




EiLtrmMENT. 1-g
tre : Quant aux autres +la plus éloignée de-
la plus petice eft plus grande que celle qui,
en eft plus proche: Ec d'iceluy point ne peu-
went tomber 3 la circonference que deux li
gnes droites egales de parc & d'aurre de la

plus petites

Du point A hors le cercle BCDE, It centre duquel eft K,
foient menées les lignes droiteg AP, AG, AH & Al coupaps
ledit cercle, defquelles lignes AT pafle par le centre K, & les
aurres cothment que ce fore. Je dis premicrement que Al qui
pafls par Je centre, eft la plus grande de toures icelles ligaes ti-
réesala circonference A
concave : puis apres, -
que AH qui eftla plus
proche dicelle AL cft
plus grande que AG,

‘qui_en oft plus éloi-
gnée: Er pour méme
raifon AG plas gran=-
de que AF. xtan con-
traite , ic dis qfe AB
<Spiile entre le point
A & la circonforence
convexeseft la plus pe-
“tice ligne de toures
celles qui font hois le
“ cercle : puis apres, que
Ia ligne ACplus pro-
chaine de 1a plus peti-
te ABeft moindre qué
A D, qui en eft plus
&loignde : £t par mé-
me raifon icelle AD
moindre que AE. Fi- » . .
nalement,ie disque de A , on peut feulement mener denx lie Tt
gnes droites egales de part & d'gptre de la pluspetire A B
. Car du centre K étans menées aux points C, D, E, F, G, &
H, les lignes droites KC. KD, KE, KF, KG& KH ; les deux
coftez AK, KH, du triamgle AKH, font plus grands que la Li=

*



176  TROISIESME

gue AH par fazo. pr. 1n Mais les l{gnes AK ,XH font egaé
Ies aux hgnes AK, KI, ceft a dire a toute la hgne draite AT ¢
Yicelle Al{era donc auffi pius grande que AH. Pour la méme
rai(on Al fera plus grande que AG ; & auffi que AF. Parquoy
faligne Aleft la pf%xs grande de toutcs celles qui combent du
point A dans le cercle.

_ Puis apres, d’aurant que les coftez Ak & RH du trianglJ
' AKH font cgaux aux coftez AK, KG du triangle AkG , cha-
cunau fien , & I"angle AKH plus grand que l'angle AKG; la
bafe AHtera plfis grande quela balc AG,parla 24, prop.t. Par
méme raifon AH fera plus grande que AFsitem AG plus gride
que la méme AF.Parquoy la ligne plus proche de ceﬁe qu paf-
fe par le centreselt plus grande que celle qui en eft plus éloignée,

Derechef, puis quau triangle ACK la ligne AK , eft moin<
dre que les deux AC, CK; %1 on 6te lesegalesBK » CK , dea

, meurera encore AB moindre que AC. Par femblable raifon

“AB (cra plus petite que AD, & auffi que AE. Parquoy la k-
gne AB cftla plus petite de toutes celles qui font menéesde A &
a circonference convexe. ‘
. 'Derechef's d'autatit que dans le triangle ADK tombent
deux lignes droites AC , CK, dés cxeremitez du cbté Ag,
icelles AC, Ck; feront moindres que AD, DK par la ax,
prop. 1. defquelies fi on bte les egales CK » Dx » reftera encore
AC moindie que AD, Par méme raifon on prouvera que AE
¢ft moindre que AE : Item AD moindre qiie la hefme AE;
Parquoy la ligne la plus proche de la plus petite AB, eft moin-
dre que la plus éloignée. ,

Fir.mlcmcnt > foit fair Pangle Ax L egal a 'angle A x C,
titant kL , ju(ques A ce qu'elic rencontre laperiphereen L , &
foit menée laligne AT, Dautant que les coftez Ak, xC da
triangle A x G, font cgaux aux coftez Ak, xL du triangle
AxL5& les angles AxC, Akl aufli cgaux, les lignes droites
AC, AL depart & d’autre de la moindie AB, fergnt egales en-
tu'clles par la 4. prop. 1. Or que nulle autte puille eftre egale 3 -
icellesiil eft evidentycar fi on en mene une autre du poine A , il
faudra queelle foit plus proche ou plus éloignée de AB; & par
cequi aété demontré cy-deflus, elle feraplus grande ou plus
pette que I'une & 'autre d'icelles AC, AL. Doncdu point A
tomberont feulement devx lighes droites egales de pait & d’au-
tte de lamoindre AB. Parquoy fi on prend quelque point hors

ke cercle, &c. Ce qu'il falloit prouvg. o
. .~ SCHOL1E,.

-
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- SCHOLTIE |,
. Par méme raifonde A ne pewvenr romber en lu circonfe-
reice concalie que deus Ligyes drostes egrles de parr O
Aautre de laplusgrande Al. Car ayant fuit langle ARM |
egal s Langle AKG , & mené A 31, les rriangles 4K A,
ARG wuront ‘Yg.r-ba/e: AG, AM cgales par la 4. prop. 1. &
on e pewt de A menera ladire circonference concave A'nu~

“#religne egale s icelle 4G, A M, arecndn gu'elle ferain
plees proche o piss élosgmie de 4 1., & par confequent plss
grande os plus lpetin gu'icelles ,ainfi qu'él kppert parce qué
a®ré demometrd cy-deffes. .

Zlappere aufls que quand Uune des Lignes tdmbantes de

oA, touche le cercle, comme AN, gu'scelle rouchanre eft -
Plus petive gwancune de velles quistombent en la civconfe-

vence concave . Car érant tirde du centre 4 [ artouchément
da lignt droite KN , les dewx coffez. AR, KF du rriangle
AKF s feromt eganx anx dews coffez, AK , KN du trianzle
AKN s chacunan fien, & Lang'é AKF et plus grand gue
Pingle AKN ;& par (a2 4. pril. la bafe AF ferisplis gran—
de que s bafc AN : Bt par méme vaifon toute antre ligse
zombante en lacirconfevence concavve fera plss grande gu'i=

© celle AN.

Maislaméme ligne tojschante AN [ern ke plus gramde de -

tomtes les antres lighes gui tombent de 4 en la circenferena |

€2 convexe. Car puss que parin 21, prop. 1. les deus coffez
AE,EX font moindres que les denx coffer, AN ,NK, fi on
en offeles lignes egales KE KN » refters AEmeindye gue,
AN 3 O ainfi des antres. L ,

Aureftece qwEnclde a demontréen certe 8. prap. ave
wir aux lignes mendes d'une méme part de laplus grande o
Pplos pessee, aviendraencore , les ligxe.r eflans mendes de
dsverfes parts, feft 4 dire, gue f§ AH eff plus proche de
Al gue AM : Icelle AH [éra anfli plus grande que ladice
AM 5 jagiit qutell es ne foient toutes deax dunc mémepars;

& fi AD eff plus éloighée de AB gue AL, elleferaasfSi plus

:rdnde 1»'ite/lg AL, Ce q%’on penr demontyer procedus,
winfi_qu'an precedent, Scholic pour les lignes rirées de di=
verfs parh ' -

( ~ ’ M ’

‘®

.
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THEOR. ¢ PROP. IX. .~

$ion prend quelque point au dedans d’un cerele,
& d'iceluy point tombent i la circonference
plus de deux lignes droites egales, le point pris
eftle centre du cercle. S :

Soit pris Ic point A au cercle BCD , & d'iceluy point tom-
‘bent 4 la circonference les erois lignes droites egales AB, AC,
AD. Jedisquele point
pris A, eftle centre ‘du
cercle. |

Qu'il ne foit ainfi:
Toicht menkes les lignes
droites BC &K CD, &

pres les avoir coupées
en deux cgalement aux
poines E & F, diceux
points au point A, foient
menées les deax lgnes
droites EA , FA , & pro=-
longées dc pare & d'au-
tre ‘en la circonference.
“P'autant que les denx
‘triangles B E A & CEA,
ont dgux coftez ‘egaux
& deuX coftez , chacun au fien, & les bafes AB, AC aiffi cjgaa
fes, les deux anglcs au point E ferdnt egaux , & partant'droies, .
& parle Corol. de la'x. prop. de ce livre le centre du cercle fera
‘en lighe drofte GAH, puis qu'clle divife 12 ligie dicite BC
endeux egalement, &3-angles droltsen E. Par méme dif-
coursle centre di cercle fe trouvera auffien laligne drojte X1
11 faue donc que ce {oir 4 lelir commuygie fe&ion A, n’y ayant
point d'autic point cominhn. Parquoy {i on prend q‘uélque
- point dedansun cercle, &'c, Cequil faloit demontrer. .
‘Autyement. Sile poitic A n'eft le ceantre du ceicle, foir
. lceluy centre au point E, G faire fe peur, duquél i mené
+ par Ale diametre FG. D'autant donc qu'au_diameitre FG,




E.
qui’ abfurde, car icel= . \ ' '
_ ls AB, AC ont ésé posées T\ <
ales. Ia méipe ablurdi-- * Lo
? senfuivra soljouss fi on ‘ ‘ %

" droitesMC , NH, i droits

~-cezcles auroiont méme cen- .

“FH :Ce fera donc ay potrc

o . BErxMENT - 179
ot pris le poiat A ouere I
centre , duquel tonibent ¢n
1a circonference les Liznes

droites AD, A Cj icelie . B
A D qui cft®lus proche

de A Fuirée pat decenrre \
B, fera plus grafde que ey

AC par la 9.7 p. 3. Ce

polele cedrre dere 4 un au-
tre point que A: Yarq,uoy

iceluy ‘point A ferale cenre ducetcle ABC. Ce qu'il faloje
prouvcr. ) '

THEOR. 9. PROP. X

t

Un cercle ne coupe pas un autre cercle en plus.

de deux points.
e

Soient les deux cercles ABCD & EFG H, fe coupans
aux trois points I, K& L, ¢'il eft poilible. Item forent menées

 desdenx lignesdrgitesI K & K L ,:le(qualles foicnt coupées sa,

deux qgalement aux points
M & Npar Ia 10. prap. 1.
& foient merées les lignes

angles fur 1k & K1I. Il
faudra par le Corol. de la
8. .pr. de ce livre que les
-denx centres .des deux.cer-
«les foient en:la ligne AGs
Als-feront aufli en la ligne

de la commune fe@tion O,
& en ce faifant les deyax

e3e contre'la f.piop. de ce livis. Dong lgs carcks A ETD &
X . M 2 ’ AN
. .

* W

-

L]

A
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" Ce qu'il faloic demontrer.

- du gercle. Et d’autant

Donc deux cercles s'entrecoupans ont méme centre. Cequi

*§i ayant pris les centres de deux cercles qui fe

" cercle ABC, lequel foit F 5 puis que parla 6. pr. 3. deux cer-

" néeducentreF aucentre G, & pmlongéc de ce cofté 12 juf-

tho Tror1s it M5
EF G H ne fe pouvoient pas couper en plus de demx pointss

Autrement. Que les deux cercles ABCDEF, & ABDGE

fe coupent , s'il eft poffible, en plus de deux points} ccft 2 (ga-
woiten A, B, : & . :

foit trouvé le centre du
cercle ABDGE, lequel
foir H;, & diccluy
foicnt menées les lignes -
dioites HA, HB, § D,
lefquelles feront edg,ales

eotr'clles par la defin,

qu'au cercle ABCDEF
on aprs le point H,
duquel tombant 3 la
circonference plus de
deux lignes egales , iceluy point H fera le centre dudir cercle,
S\r la 9. prop. 3. Mais il eft aufli le centre du cercle ABDGE.

cft sabfurde.
" THEOR. 1o. PRODP. XL

. touchent T'un Pautre au dedans,on conjoint
iceux centres par une ligne drojte; icelfe li-
gne érant ,prorongée tombera en arcouche-

. ment des cercles. - _ ]

Soient deux cercles ABC & ADE s'entretouchans inrerics-
fement au point A, & par la 1. pr. 3. foit crouvé le centre du

cles s’entretouchans au dedads ne peuveat avoir un méme cen-

tic 2 F ne fera pas le centre du.cercle ADE : Soit donc aufli .
2 . . . .

trouyé fon centre, qui foit G.  Je disque la ligne droite me-

ques a la circonference du plus grand cercle ABC, tombera an
point de L'attouchement -4 , comme 1 premicre figure. Gax

’. L]
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autrement il faudra qu'elle tombe 4 quelqu'autre point de la~
dite circonference, car d’autant que les deux centres E & G
fone au dedans du cercle A B G, ladite ligne FG éaut conti

A

nuée, clleira neceflairement rencontrer la circonference d'ice<
luy cercle : & fi quelqu'un dit que ce n’eft pas au point d’atou
chement, foit , s'il eR paffible, a quelconque autre point,comw
‘me B enla 2 figure 5 tellement que la ligne FGB cougpe lacir-
conference du moindre cercle A D E au point D. D'autane
donc que les centres F & G, & le point d'atouchement 4 ng

font pas enunane:ligne droite, fi dudit paint A onmene des li- . -

gnes droites aux deux centres F & G, elles ferontun trizngl¢
, avec la ligne FG , qui eft la diftance d'un centre & laurge, lem

’ 3ucl triangle foit ARG. Donc puis que par la 20. prop. 1. les

cux coftez AG , FG dudit triangle AFG, font plus grands -

qne Pautre cofté F A5 & iccluy F A eftcgal i lagligne F B,
{ pource que F eft Ie'centre du cercle ABC) aufli les lignes AG,

‘GF {efont plus grandes que BB : oftant donc FG commune, rea

ftcraG A, plus grande que GB. Et partant, puis que GA et
-egalci G D ;{ car G eft le centre du cercle ADE ) GD ifera
auoffi plus grande que GB, la partie que le tour : ce quieft ab-
furde, ' Donc laligne droite conjoignant les deox centres des
cercles A BC, ADE, & produite , ne tombera pas ailleurs qu'a
Yatouchement A. Parquoy fi deuxv cerclés fe touchent 'un
»Pausse ‘aw dedans; &, G quiil falois deonir{r‘ .
' ‘ 3
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- SCHOLIE o

Candalle s Ervard &7 guelqwe: antred Iﬂt!ryreta de-
wonerent cette 11 prop. minfs qu'sl evfwit. Sosens dems
ctrcenferences ABC &» ADE fe topchans mterscurement
wy pornt A, & de la plas grande ABC, le centre fosr F,

wquel au posnt d atzonchement A “[ur mence la [gue
droite AF :ledis que '
e centye de La plus
Peeite circonferencd

ADE eff em scelle li= '
gne AF, Autremensy
qu';’l Joit bors d scelle, : .
il efb pofSible, comme
s point G, & foie )
coufoint FG & pro- °
)1:;/{! de ks partde G ¢

esd cetyn'dd con~
}e?:: dcus asrconfe-
¥énces Arx pirmts D -
P> B, pmis fbir miends
G A\ D'inrant gyt par ; ‘
To 28. piop. X, I2s deax coffet, MA@, 1a du triamgle Are
b plus grawdsyme Lantre cofte FA, & iceluy FA ef
tpml & le ligne FB | puis que F eft le ¢emere dw cercle
ABE;xn(B MG, 88 [trowt plus gramdes gue FB. Offane
flonz 2 commune , reers © A plus prandé oue ¢ B mais
QA egnlt i GO ewr G & £¢7 posé cenrre dumeercle
ADE. ) Dnc wsffi GD [tra plus gramie gue GB 3 In par-
‘pie gme fe ron? ;s ce ,wi e/t abfurde. DPargwoy le cenrre de
Panrre caconference ADE we fera pas hars ls bigne FA : &
prrrant bes Aews comtres des civconferencés ABC & ADE
Jerant en Indsee ligne FA. Done laligwe tonjoignant icense
‘Pentres O prolongée rombira aw poins daromchemensr A.
Encorc awtrement (elon Pelletier & Billsngflcy. Soicws
dens certles ABC, AFG 5" t0rrtrouchats am Aedans em 4
& parlat.pr.3. foie grouvéte contre du cerele ABC , qui
Jorr D, & anflile centre de AF G, loguel foirB : T2 dse
‘gue In ligne droive menbe du centre K i D & probengée juf~
gucs 4 ln cireonference dm plae grawd ccycle qombera aage

-

-
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. foie rirée D A.

posnt de Laresche-
ment A, Car ag-
zrement elle tom=
bera de part om
d'asrre  djceluy
wrouchemenr A ;
qw’elle tombe donc,

sl eff pofible, 4

comme G : telle=
ment gue FEDG,
Soir diametze Au
graxndcercle AGF,
& CEDB dx persr
cercde ABC , &

D'autdnc  g¥'aw
diamérre” FIDG, _
lepoint D eff antre - .

gue le centre E , la ligne droire DA [era plus prande que
DG parlay.pr.3. Mas D estegale s DA par la def du
cercle : donc DB [era au[siplm grande gue DG, la parrie
guele roxr, Ce qus cff abfiurde, Parguqy ln ligne ED pro=

. dongée vers A ne paurra tomber asllesrs qu'a tfalxg poinp

A'nzouchement J.. &
THEOR. n. ~  PRQP. XII.  ~

$i deux cercles fe touchent Pun Paugre au dehors;
13 ligne draite menée d'un centre 3 Vaukre , paf-
fera par Patouchement. .

Soient deyx cercles ABC, DBE fe tpuchans I'un l'aurre an
dehors au point B , defquels les cenrres foient F & 6. Je . dis
que fi d'un centré d I'autre on menc une ligne droite, quicelle
paffera par I¢ point d’atouchement B. Co

Autrement;il Senfuivra abfurdité : car fi icelleligne ne paffe
par le point -d'atouchement B, qu'elle paffe ailleuss , s'iteft pofe
¥iblg ; fcavoir aux points C& E , oy elle coupeles deuy circonw
ferences , & du point & atouchement B foient menkes 100 deux

\
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lignes droites FB, G B , lefquelles par la 20. prop. . ferone
ns grandes que FG» & par [a def. ducescle 1l senfuit que
C, ¢rant ega- ' o
lcaFB,& oz
4GB que les
deux lignes G
& &% ; fcz'(:lnt
lus  grandes
i(;uc FG“,J lapar-
© tié quefe tout.
La ligne dsoite
menée  d'un
centre a Pautre, - ; -
paflera donc par I'atouchement B. Parquoy fi deux cereles f&
touchent "un L'autre au-dehors; &c, Ce qo'i faloic demon-
frce, o o .
~ SCHOLTIE,

D’a‘uf;dn{ gu'en gerre demonfirarton d'Enchide, les cone
pres ne demenrent en lewrs yrayes places, & quecela pours
roir pent-Etre canfer guelgue donre, Oronce & Schubeling -
€ ont ajossré une antre o les cenbresretiopnent lewrs plae
cesy laguelle eff relle. Queles cercles ABC , DBE s'entres

.- toschenr aw debors enB , & diceux les @ntres foiens ¥ &
G 2 1e dss guo ladigic droite mence dun centre i Pawrre
pallera parlé posni daréuchement B ; c'eff & dire que ff on
mene 4 scelsy - o o T
posnt B lek li- teoe - : e
gmed - Avdizes . o :
FB,GB, elles
feront une fenle
ligne . droire
FBG. Car an-
rrement _elles
. feront un angle
& iceluy posmr , )
‘ y € de F 4\ G P . )
onpourramener une ligne drosre s laguelle foir (£l es¥ pof=’
fibl: @FCRG , qui coupe les circonfertnces enC & B, Done
icelle ligne drosze FCEG comflirucra um triangle avec les
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denx lignes ¥8 ,GB ; puis qw'on s paé gw'elles s'in linens
& font angle au point B : & par in20.p.1. iceldes FB, GR-

Sose plos grandésque FCEG : Masi par In def. du cercle FC

eft egales¥8, ¢ GE 4 GB: donc BC & GE feront aufii -

?u.r grandes que la méme YCEG , la partic gque le tput ;
( carscelle BCE Gouwrie FC; G Ecantiens encarela igne
Aroite CE, ) Ce qws est abfurde. N
Pelletier , & apres by Bilingfley demontrent encore cete
te12, proainfi. Soientlesdeux cercles ARC & DEF qut"
s entreronchent par dehorsian point A ; ¢ que G foir le cen=
treducercle ABC , dugmel fosr tirée par l'atouchement des
sercles ,laligne droire GA jufques acequ elle remcontre la
civcopference DEF aupoinr F : Ie dis que le cemere dy cer-
cle ADE eff en icelle ligne dreire G A F. Astremenn
guw'il [oit hors dicelle 5 s'sl efk pofssble y comme ww posnt
H ,.& dw centre G aicelyy cemtre H foir tirée ls ligna
“dreste GHE swf= " . R
ques 4 ce qu'el- -
le remcontre le
esvconference exm,

K, cowpmnr la

en By & ln cire
conference ADE D

en D. D'aytant \ "
gwe du posnt G, 'E*‘/
qus eft hors le : o :
cer{/e ADE, font 2ivécs 4 fcelyy cercle les densx lignés
drostes GK , GF, defguelles G K paffe parie cenrre Hi
paria8, pr. 3. le particexserienre (“Dﬁm ‘mioindre que
GA partie extersenrede GF. Majs AG eff egales G B par
e def au cerele : Ao 4[5 GD fera maindre que GB, I»
rosit que la partie ; ‘ce gui eff abfurde. Doncle cenere du
cercle ADE nggrg Poe bars lg ligne GAF , & par-
tant les dews centres des cercles ABE, & ADE [erons

K

en icelle ligne G Fs par %9y la [igne £onfoipnant Sceuk -

centres paffera par Parosichemenr des cercles.
.THEOR. 12. PROP. XIIIL
Un ’cercle netouche point un aucre cercle 3. plug
d’un point , tancdehors que dedans.. :

\

e /

1
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Soient fes donx corcll ABC, & Abg {e touchans intericus

rement aux deux points A & C, ¢l eft poffible ¥ & d*autang

z:)‘ils ne psuwent avoir un méme centre par la 6. pr. de ce livre,
ient les deux centres divers E & B, pas lefquels, éxant tizée la
ligne, drojte EF, &

- produite de part & . ’ o 4
d'autre , il faurqu'el- ’
ke rombe & peims
&*arouchemeny A &
€ par la s1.pr. de ee
mefme livie 1 8¢ par
la def. du cercle, il
faur que los lignes
droites EA . & E€
foient egales Item ~
FA & BC. Mais FA.
cft plus grande ?ug
EA. Partant FC {e~
1a auffi plus grande

“que EC, la panie -

- ‘que le tout ; ce qui ef}

impoflible. Dong les ' v

denx cercles nc fe toucheront poide en deux pojues au dedzng,
-Patcillement, il eft impoflible quils fe touchent extericurem

* ment a plusd'un pojnt : car fi le cercle GHI pouvoit toncher

en dehors [e cercle ABC en deux points, comine G &1, il

faudroit que la ligne droite GI menée par le{dits deuy pojaes,

vambaft dedans Puné & I*autre cercle parla & pr. 3. ce qui eft
impoflible : cat icelic ligne droite G I tombant dedans le cercle

ABC, clic ne peur pas tomber dedans I¢ cercle GHI, pujs

qu iccluy cft tane dehilrs ABC. Parquey les cercles ne fetou~

cheny paine 3 plus d'wn poing » tape dehors que dedans. €e qu'l

floit demontren, - - L

. SCHOLTIE .

"Cetse s parsie eff encore demantrée par plufiesre Inters

preces ainfi. Qs eles densi cercles AB &2 CB,domr les geopres
ont D & . £ enpresonchens par depors ay posat F: le

" dis qui'ils me fe peuvens roucher @ w5 autre poins,  Car

wyanst mend du cenrre D aw sentyo B Lo lpse -droips

DE, elc paflira por bedir atusshommnt § tay V€ frsce

‘
.
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dente prop, & ‘ ’

i les cereles fo - ‘ .
roychoient esw .

core 4\ o® autye
pesnr ,  comme
B ,laligne drois
te menée dus
cemtre o Danire
pafleroit  aufli
pariceluy dtes=
chement B3 O
par ainfi les

deus lignes

L]

: ' :
. - droites DFE, DB R enclhrraiens wne. fuperficie , ec qui -
eff impofSible. N R
Clavine demontre en ge liew le Theareme fuivant.
$i au demy diametre d'un cercle produit , on prend- wn -
point outre le centre, le cercle décrit d'iceluy point comme
centic, patle point extréme du demy diametre, touchera le
premier cercle en iceluy point exsiéme do femy-diametre, &
. wombera tout dehors le méme cercle. .
" Sosrle corcle ABC , (voyez, ladermierefigure de lapare .
-182, Jduguel le centre eft D s & aw demy diametre AD
prolonge, (a5t pris qmelcowgne point comme B , duguel & de
Lintervalle Bd foir décrit be cexcle ARG, legurl je dic
. 2oucher le cercle ARG aw [culpoint A. Car on le point ¥ cff
Auns le cercle ABC , om debors. S'il efp deduns : dansant
gve AE cff plus grauh que AD, cef 4 dive que DEC, & &
Plus foree rasfon gre BC 2 laligne EF qui eff egale 4 EA forr
ra aufli plos grande gue BC: & partant le posnt F cft bors ln
cercle ABC : & lecercle AFXG hors le méme cexcle prés iy
Point F. lcelyy point F romsbera keaucoup davantage hors
le cercle ABC | fi K eff hovs loméime cercle ABC, i dome
de cercle AX G ne rombe rewt dehors le cercle ABC tele
demens gi'ille tonche as fenl poins A, gue lecercle AFG
" compe oy towche le cercle ABC s ev um anrwe point B, fi faire
[epeur, & (o0 tivée laligne DB. pi denc gu'ay diamerre.
Awcercle AYG eff pric le posne D s enrre Beccvere B, la bie
e Dk Jera La pla prsite de rouses s lignes drasces rome
Y o
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bantesde D & lu circonference s parlaz, prop. 3. Denc DA

.‘ eff mosndre que DB, ce 1yi ej} 4Lﬁorde scar DA, DB tom-

bant du centre D enlacirconference d'umméme cercle ABC,
[ont egales. Dopc le cercle AFG ne coupe on piuchele cer-
¢le ABC én un ausre point gue A mais rombe tout debors

" dceluy ; cequi éroit propesé,

. Que [ an [emy-diamerre nan produit, on prend um paing
entre le cenre | le cercle décrie diceluy point comme cemm
gres par le point extréme du femy~diamerre touchera pam
reillemenc [epremier cevcle ay [nfdit posnt exrréme du de=
my-diamecrre , & rombera tour Aedans le méme cercle,
Comme fi aw [emy~diametre AR, du cercle ATG , o prend
le pont D, dyquel & de l'ivlruq_le'l)d y am décrsve le
eercle ABC, icelay tombers toralement dedans AFG, &*
le tonchersan feul poins A. Car puss gu'tl & été demomere

" ey-deffus que le cercle AFG rombe tout dehors le cercla

ABC, parcilement tout cétus-ci tombera dedans celui-la,.
rellement qu’sls s'emtrétouchent an feﬂl foint A& par

infi gpert ce qui €roit propesé,

., THEOR. 1. -PROP. XIV. -

I_)an.,sl I¢ ‘cercle, les lignes droites egales font

,, -egalement diftantes du centre ; & les egale-
ment diftantes du centre font egales entr’elles,

Au cercle ABCD s ‘duquel le centre eft B, foient deux lie
gnes drojtes egales'a D & BC. . Je dis qu'clles fcront egale-

‘nent diftaptes du cenrre E,” - .
" 'Quiainfi ne foit, pat a 12. prop. 1. du centre'E foient me-

né;s les deux lignes EF , EG', perpendiculaires aux deux lignes
droites 4 D', BC : puis f{oient tirées les deux lignes AE & BE.
Or les deux liges droites AD & BC, érans coupées enan-

 gles droits par les perpendiculaites EF & EG 5 elles fcrone auffi |

coupées en deux egalement par la % p. 3. & puis qulicclles
‘D, BC font posées egales , 12 moitié AF (¥ra egale d la moi=

.tié BG. Parcillement A E éranr egale 3 BE par la def.

d: cercle . le quarré de a E fera egal au quaré de BE.
Mais iceluy quaré de A E cft egal aux deux quatrez de
- . A

. oAy
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AF ;. FE | par la ‘47. prop. 1. & le quaré de BE et
egal aux deux quarrez de BG, GE. Douc ies deux quar~
ez de AF, FE feront egaux .
aux deux quarrez de- BG,
© G E. Mais puis que les
lignes AF, BG font ega-
les , le quané de AR eft
cgal au quarré de BG, &
- pat confequent le quarré de
%E » eft egal au quarré de
.GE. Parquoy [a ligre FE
fera egale a la [i‘%nc GE,
& par la 4. def, du 3. AD
& BC feront cgalement
diftantes du centre E.
Quant 3 lafecondet patrie, Je dis que fi AD, BC fone
, egalement diftantes du centre E, qu'elles feront ‘egales enw .
ti’clles ¢ car ayant conftruit, comme deflos, les perpendie
culaires EF & EG feront egales par la 4. def, de ce liv.
& coupcront A D, BC ¢n deux egalement pasla 3. pr,de
c¢ méme liv. & par deduction de la 47. p. 1. comme
cy-deffus , AF fc tronvera egaled BG, & par confequent
aufli leurs doubles A D & B C feront egales entr'elled Si

'

donc au cercle les lignes droites egales , &qgy Ce qui £roit .

a demontfer, , .
THEOR. 12 PROP. XV. °

* Danis le cercle, la plus grande ligne eft le diame-
tre : quant aux autrés todjours la plus proche
du centre eft plus grande que la plus £loignée.

Au cercle ABCDEF, duquel le centee eft o foit Ie
~diametre A D, &laligne BE la plus proche d’iceluy . mais
BC laplus éloignée.  Je dis que Ie toutes ces lignes A D eft
laplus grande , & que FE cft plus grande que BC,
... Car foient titées du centre 6 leslignes droites GH, GI per=
pendiculzires aux lignes droites F E, BC : & pource que
. BE eft plus éloignée du centre que F E; la perpendiculairo -
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/G fera plus grande queG H, par la 4. def. de ce Livre. Soit
donoconfé dicelle GI, laligne GM egale 3 GH, & par M
foit mence KML petpen= :
diculaire & GI,& fojent ) L
tirées les lignes GK , 6B, - ‘¥ AR
" GGG L. Donc puis que
les perpendiculaires GM, 4
. GH font egales, kes lignes
dioites KL, FE feront e~
galemét diftantes du cenw
tre par lag. def.de ceLi-
vie, € partant cgales en-
"r'elles pac la K&op. prece
dente. Derechef, puis que”
GK , GL, fon: plus gran~ ,
des que K1 par la 30, L _AQ
piop. 1. & icellesGK , GL DL
font <cgales au diameure ; ;

A D icoluy diametre A D fera aufli plus grand que XL ou
* FE. Parmefme raifon omdemontresa que AD-eft plus grande
que toutes les anres [ignes.

Item , d*autant quias eriangles GKL &G BC , les coftez
GK® GL , GB ,GC font .cganx par ia definition du ccrcica
& I'angle G Kyl eft plus grand quelangle BG C, par la 24+

top. 1. labafe KL, ou fon egale FE, fera plus grfhde que la
ale BC, & ainfi des autres. Parquoy dans le cetcle {a plus.
gunde ligne cft lediametee, &e. Ce qu'il faldic demtontrer.

'

oy

séHOLLE

| Clavius demonite 4icy le Thesrome fusvans pros de’
Commandin. o

" $i en la circonference du cercle on prend un point , & d'ice~
luy 'onanene quelgue ligne droite au cercle; Pune defquelles
paffc par e centre , & lesautresonl l'on voudra : celle qui palfe

-par le centre feralaplusgrande de toures: mais des autres les
plus proches -dé celle-1a qui-paflc parile cenere feront plus
-grandes que les plus €loignées : & n’y.cn peut avoir que
egaies deparc & dhantre dela plus grande. :

Bn ba circonferomee dw sercie An,QD foit prie le poing
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A, ¥ Liceluy. [oven? menkes plufiewre bignes drosses

- gws off plus élaig»é'e A=

“ frex A€, EC ferowr plus

AB, AC, AD, defyuelles
AD paffe par le cencre £
‘s A que AD eff la plns
yriirde de vowres , & AC
effre plas gr.tmie que A B,
celle AD. Careflans me-
wées les lignes BE, CEinn
sriangle ABC les dewx ¥~

grands gue le coffd AC par
ls 20. pr 1. Mas scell es U=

gies AE\ EC fon: egales .
wuxligies droites 4B, ED, et 3 dire 4 1g Yigne droire
AD. Done scelle AD /Z’r.c plus .gnmdt gue AC : & par

~ wefme raifon elle feraanfli plus grande gue AB, & ainfi

des awtres. o .
En apres dautint qu ax rriangle AEC les denx coffer)

"AE,EC font egans anx denx Yoster, AE,EB du trian=

le AEB, chacun au fien, & rour Pangle AEC plns grand

, qwe Largle AEB , Lz bafe 40 fern ple!rmde que la

baf: AB par la 14. propof 1. Bt par mefme raifon AC
[ra plus grande que toute autre ligne plws -closgnée da

.eentre E.

@5 3. liew: je dis que du point A an ne peurmener -ad
cercle que dewx lignes drostes egales emer’elles de pare &
Layrre Ug Iu plus grande AD. Car gyant fasr Pangle
AEF egal 4 Langle AEC , & joint AF,les deux coffez,
AE, EC feront, eqaux aux deux coftex, AF,EF, & les
angles AEC , ABF , contenws dicenn coffex, anffi cganz,
&y par la 4. prop. L. les bafes AC,AF Jfont egales s & 4l
eff evident que di mefme point A wm 26 pest tirer dans
le cercle wne anrre ligne, qui ne s'aproche ox &loigné e

©AD i O partant plus_grande o plus perite gue lune &

Daurre dicelles AC, AF. Doncdw /oim: A ne fe peu=

‘wenr tirer dans le cercle que Aeun lignes droires egales

entrelles, S o
Bue fi de 4B, AF, tirfes de diverfes parts du dias

‘metre AD., on dit que AF off plus proche diceluy dig=

mesre {{D’. on demontrera , comme a®Schelic de la 7.

c e

t .
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‘v prop. de ce livre ,que ladize AF eft 'plus grande que A¥.

THEOR. 5.  PROP. XVI.

5i i Yextremité du diametre d’un- cercle, on les
ve une ligne perpendiculaire , elle tombera
hors le cercle : & entre icelle perpendiculais
te & la circonferénce. ne tombera pas une

~autre ligne droite, & Yangle du demy cercle
eft plus grand que tout angle retiligne aigu,
& celuy qui refte plus perit )

Du cerclg AB C , foit le centre D, & le diametze AC, fur
' Pextrernité duquel A, {0it . .
levée la ligne perpendicu-
laire AE, parla11. prop. 1.
Je dis premierement qu'i-
celle ligne AE tombe horg
e cercle.
Car fi elle tomboit dans
Aceluy, amufi que AB, érant g
tirée D B, les deuix angles °
'DAB,DBA, feront egaux
_par la 5. prop. 1. Mais DAB
“eft droit par la conftru~
&ion : donc DBA feraaufli
droit: ce qui eft abfurde,
™ puis que par la 17. prop. 1. :
© “deux angles d’untriangle font moindrés que deux droits. Done .
la perpenditulaire ne tombeia pas dans le cerele. Pour li méme
raifon elle ne tombera pas auffi en la circonference , mais de-
hots, commeeft AE. - ' ~
Maintenant ; ie dis que dc A ne peut tomber entre la perpen~
diculaire AE, & la circonference AB. une autre lione draite.”
Cats'il eft Foﬂiblc que quelque ligne dioite y tombe, com'me
‘AF, de D {oit menée fur icelle la’perpendiculaire D G, couw
pant la circonference en H, laquelle tombera geceflzirement
_ de Ia part de l'angle aigu DAF par le Corol. dela 1 7. prop. 1.
~_ Veu doncquay giangle DAG ,les deux anglesDAG, DG A,
I I ' ’ font

i
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font moindres qte deux droits par la17. prop. 1. & par la conw
ftruction DGA eft droir, Pangle D A G fera moindie qu’un

droit , & partant la ligne DA, ou'fon egale D H, fera plus

rande que DG, parla19. pr. 1. lapartic que le tout :.ce quu eft
bfirde. Entre laperpeddiculaite AE , & la ciiconference AB
ne rombera donc pasunc au- . -
ueligne droite.

"Ye dis finalement , .que -
toutI'angle du demy cercle
BAC contenw du diameteie
AC, & de la circonference
AB, cft plus grand que toue
angle rectiligne argu, & que
celuy qui reite BAE conte-
n J; laligne dioite AE, &
de la circonference AB cft
plus petic que tout angle
retiligne aigu. Car puis que
CAE cftangle drort divisé

ar la fetile circonferénce . : ,
AB, & qu'enitse icelle circonference AB & la ligne drdite A E,
ne peut tomber unc autre ligne droite ; l'angfé "BAENC ;ich;
eftre divisé pai aucune ligne ioiic »& pdr ainfi e fera diminué
par aucune ligne droite , ny par confeqhent "angle 5 A ¢ ne fe=
xaaugmenté par aucune ligne droite. Si donc a I'extremité dii
diametre d'un cercle onleve une perpendiculaire , &c, Ce'qit'il
falloit demontrer.

sow

.

COROLLAIRE

~Par ces chofes eft mianifeffe qu'une lighe droite tirée
"erpend:mlarcment de Lexrremité du diametrre o tis

 &he le cercle emun fenl punt. Car il & effd demonerd

ge'elle tombe hors (& cercle : & pattant elle le tenche

. feubement an point entréme Aw diametre. Pargwoy s'il
. &voit requss tirer ume ligne droste par le point A4 downd

on la circonference du cercle , laguelle touchafl le cercls

en A pous tirerions de A aw centre D s ligne droire

AD > & [wr icelle [eroir élevée La perpendiculaire AR,
daguelle tomcherast le gevcle e A , comme sl g été de
womrgs ' ’ :

. , N
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PROBL 3 PROP. XVIL
D’un pm-nt vdo.nhc", mener une 1ignc droite \qui

touche un cercle donné. W

- Soit e point dooné A ,':duqucl il faut mener une ligne
- droiterqui touche le cércle donné BC ,dont le centie eft D.
Soit ‘mente la Hgre AD - -
coupant fe cercle EC€n B 2
uis du centre D, & interval- -
Ie: BYA", toit décrit le cercle
AEF : Etapres avoir levé ay
bousdu demy diametre BD
la perpendiculaise BE parla
11 p. 1. laquelle coupe’la cir-
conference AET co E, foit
. menée_la ligne ED coupant
_ le ceréle BC au point C, & ,
du point donné A, 4 iceluy R
point C, foit menée la ligne .
AC:icdis quieile touche Ie cercle donné BC au poiat C.
* Carles deux triangles A CD & EB D ayans deux coftet
egaux , & l'angle D commun, labafe AC feracgale a la bale
B, & I'anglc droit ACD cgal al'angle EBD, qut fera aufli
droit. Et par le Corol de {4 preced. piop. ialigne AC touchera
le cercle BC au feul point C. Nous avons donc du point donné
A mené {a-ligne droite AC., gon touche le ceicle donué au
point C. Ce qu'il falloit demontrer. '

$CHOLE

" La pratigue de cerre prop. eft aisée a4 entendre par la
 tonfiruction d'icelle : mar nons avons enfeigné en mirre
[ Geomerrie pratigue , Prob. 20.une antre masere bean

coup plus facileslaguelle mows rapporrerons emcore 4 la

3 prop. decebyre, - :

L]
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"THEOR. 16. PROP. XVIiI.
Si uneligne dreite rouche un cercle : & du centre
a Parouchement on mene unc ligné droire, elle
fera perpendiculaire 4 la touchante. ,

Soit la ligne droite AB touchant le cercle CDE , au point E»
8 d'iceluy point d’atouchement foit menée laligne droite EC
pallant par le centre F. Ie dis qu'clle fera perpendiculaire a AB.

Car fielle ne eft , foit me- : ‘

" néc FG perpendiculaire 2 AB,
coupant la circonfercnce en
D. Veu donc qu'au niiangle
rrc les deux angles F s q
¥ £ {ont moindres que deux
. droits , par lary. prop. 1.8 -
¥ £ cft droit par la conftru~
&ion ¥ 56 {era moindre quun
droit , & parlaro.p.1. Ia ligne
FE,o0u ¥p fon cgale fera plus
ande que FG, la partic que
tout: ce qui eft abfurde, ,
Ponc £ eft perpendiculaire R Y
a AB. Parquoy fi une ligne dioite touthe un cerele , &e. Ce
quiil falloir demontrer.

ScHoOLIE -
Clavius démontre encore cetre prop. ainfi. 8¢ EC s'¢
a yerpmdicula_ire aAB, lun des angles g’ elle fair an posne
E feraobtus s & Pautre aign, So1r donc CEB aijgs. ; &
ven g’ il eft plus grand gue [ angle dw demy vercle CED,
Pangle du demy cercle [era plus petit que quelgue an-.
gle-reBilirne aign ; ce qui eff contre la 16, pr. 3.0 are
rant '46{»740. v o

. L J
THEOR. 17. PROP. XIX.

Si une ligne droite touche un cercle , & au point
de V'atrouchement eft levée une: perpendiculai«
e yen icelle fera le centre ducercle. . - :

‘ N
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Soit la ligne droite AB, touchant le cercle CDE au point E¢
& d'iceluy foit levée & ¢ perpendiculaired A B. Jedisquela
centre du ceréle (era dans ieclle ligne perpendiculaire ¢
Autrement , il fera deliors T,
icelle ligne 5 foit donc au '
point F sl eft poffible , &
" diceluy point foic menée 1a
ligne droite £ ¥ au poipt de
Pattouchement = ;icelic I«
" gtic £F fera aufli perpendi-
culaire 3AB par la prec.prop.
cequi eft impoffible : car les
deux angles A5c, AEF fc=
i(i);c:t: i:zlttf & egauxl, lapar- A 55
. : partant le centre
. du cerele n'eftoit pas. hors : -
laligne Ec, ains,dedans Si doric une ligne droite touche us
‘cercle , &c. Ce qu'il falloit prouver.

. THEOR. 1. PROP. XX

Au cercle, Yangle du centre eft double de Pangle
de la circonference , quand iceux angles ont
une méme circonference pour bafe,

B

®

Au cexcle ABC , duquel le centre eft D, foient conftituez

les deyxangles BAC & BDC, fs‘avoix BAC en la Girconfurcamp=
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#e, & B D Cau centre, ayant pour bafe une mefme circonfe.
rence B C.- Je dis que l'angle BD G fera double de I'angle
BAC. , .
Car prgmjcrement , i les lignes droites. A-8 A ¢ entlofent
leslignes DB, DC , comme en lapremicre figure ; érant me-
- née par'le centre D laligne droite Ape, & les lignes p A,
DB & DG, étans egales, les deux triangles A b3 & ADGc
feront [fofceles, & par la §. pr. 1. ils auront les angles.egaux
fur les bafes A B & ac. Mais I'angle cxcesieur BDE par la
_ 32.p.1, cftegal qux deux guglesinfericurs p AR & DB A 5 Qui
font egaux : partant il fera double du ftu] b A B tpar melme
difcours EDC fe trouvera auffi double de p Ac, & par con-
fequent les deux enfemb.e B D C feront doubles des c&ux cn-
femble 3 A c. : o
Que fi 'angle de Ia circonference 3 A ¢ eft comme cnla fe-
conde figure, il fenfvivia tolfours le mefme, fgavair que
Pangle BD C (era double delangle 3 A c. Co
Car apres avoir mené par le centre D la ligne Aps, par
las2. pr. 1. langle exterieur BDE fera egal aux deux oppofez
* intericnrs ABD, DA B, & double du fenl p AB, le triangle
£raht Ifofcele : par mefme difcours CDE fera doublpde ¢ A p»
" & par la 20. com. {ent. fi de BDE double de n a5 en bte
CDE, double dc ¢ A & , le demeurant BDC fera double du
demeurant 8 A ¢. Parquoy au cercle, l’anglc’ du centre cft
. double de l'angle de 12 circonference, &c. Ce quil faloig
_prouuer. o :

THEOR. 19.  PROP. XXIL'
Adi cerdle, les sngles qui font en 'unc'mémcjnor"« .
tion, fo'nt egayx entr’eyx, : :

Toute partion de ogrcle, et ou plus grande, ou plus petite
que le d¢my . cercle,  Soit donc premicrement aw cercle
ABCD, le centre duquel eft E, une plos grande portion
D ABG, ¢nlaquelle foient Ies angles DAC & DBC.  Je dis
.qu'ils {ont egairx dnpr cux. . .

Car fi du centre E on menc les deux lignes ED & EC3 I'an

le du centre DEC fera dpuble de Uangle en'la circonference

AC par 13 prop. piec. & par la méme prop.il fcrNa_ aufli dgu~,

‘ . N
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ble de - . R
Yautre. .
angle

Mais les -
chofes -
i [b:\t .
moiti€. . . .
dune”
méme
font L ’ s ,
egales entr’clles + Donc auffi les angles 4 & B ferour egausx
entr'edx. U RS IR
" Soit maintenant une postion plus petite que le demy cercle,
comme en la 2, ﬁgure. ~Ye dis que ies denx augles PAC,
DBC, 4raps en la mefme portionDABC font egaux. .
Car fi on mene la ligne droite AB, il fe ftra une portion
BGA , plus grande que le demy cercle § & comme nous avons
8emoutré cy-deflus ; les dvox angles ADB&: BCA » qui fout
en une mefme pottion AGB , -feront egaux : pareillement aux

- deux triangles DAF & CBF les angles oppofcz an point F font
. #gaux parla 15. pr. 1. & pav ce qui a ér€.demontré ala 2. pr.

1. le toifiéme angle D A'F fera egal au troifiéme anglc CBE

L4 . .. . EhpY
*. Donc au cercle), les angles'qui font , &c.” Cegui éroitd pious

yer, o . . L '.'];,m,‘

THEOR. 20. PROP, XXII

. S sty T .,,\/‘.'.AAAX )
Les figures de quarre cotez infcrices au cexcle , ont
- Ies angles oppofez egaux 4 deux dngles droits,

Soit le cercle ABCD , auquel foit infcrite la ficure de qua-
1rc cbrez ABCD. Je dis quotles tangles:oppbfez ABC»> ADC;
item BAD , BCD , font egaux 4 deux droits » Cat fi on mene
les deux diagonales AC & BD , les deut angles AC D &
ABD, &rans en une mefme portion ABC D, feront egaux
gar la pr. prec. Pareillement les deux angles DBC & CAD,
€tans en unc fefme portion D ABC, ferout egaux 5 done les
deux angles fous le point. B', feront €gaux aux deux DAC

. & DG4, lefquels avec les-deux du point D , four egaix &

+ L]
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denx dioits par la.32. pr. ' : :
T putggr aufli ies deux .
fous xu‘mml B avec les .
deus fous 1epoint D : efk
& dire ie toral ABC,.avee
Ie total ADC, {eront cgaux
a deux droies. Nous de-
monticrons en la meflme -
mavicre que les deux an-
gles BAD, BCD, font
egaux 2 deax droits, Car
‘derechet les doux  angles
ABD, ACD, tont csaux
Itemies deux BCA B A°
& partanr tout L'angle BCD
feracgal aux denx: ‘ABD, ADS, k[qucls avec B A b fomt

egaus 2 deux droits par la 3z, p. 1. Donc auffi les deux BCD,
B A D, \cront eyaux 3 deux droits. Parquoy les figures de qua-
e coftez infeipresau cegele, &c.. Ce quil faloit demontret,

§ C L IE

Lz corverfe de cerre 2z, prop. peus étre demontrée ainf
gw' sl enfure,

Si deux angles oppofczd un quadularcrc font egaux i deux
* droits, le cercle décrit par mxois angles d’iceluy pa pc%fcu auffi par
le quatriéme apgle.

Aw 7xddr1/¢teﬂ AB€D, le: deux angles oppoﬁ'z B

D forenr egans d:deux drosts | & par les rross angles A,
B,C, foit décrituncercle ; Je dis qu'tl paffern anfSipar le
4 angle D Car sl »y p4[, il paffera ox ax dtN de D,
ox andeli, Soient donc tirées
bes deux Lignes droites AE,
CE, en tvle [orre que ne
_soupamr les lignes drasres-
S CD, AD , elles conflirnent
a# cercle un g# adrilatere.
' ABCE. Donc par ls 22, pr,
‘3. les deww ungles ozpofex B> -
Efmr epaicx at: denx droite; . -
- Masx par l‘b}porbf/c les dews-..
wngles 88D | [ent axfis PR
Lan% a-douy drowty; & pm‘nat, (lcs dgm mglc; B é- B

N i
rd
-
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Jerent égans anx deus B & D, parguty enirant Fangle

communB ; refferont /e.; angles D.&» E eganx : ui eSF

abfurde ' car érant tirce la ligne droite C A4, Pngle D

Jera plus grand gue langle E par la 11. pr. 1. osdn con=

traire langle E [era plus grand gue Vangle D. Le cercle
piffera done par le posnt D, : '

Nows demontrerons encore icy gmatre theorémes nom
[kulepnent utils anx chofes Geometrigucs , muss anfSime-

ecffuires aux Afronomigues.

1. aux cercles, lesangles qui stapuyent fur arcs femblables *

font egauy ¢utr'cux, foic-qu'ils {oient conftitwez aux centres
oun aux citconferences : & au contraire, les arcs aufquels s’a~
puyent ‘angles egaux conftiruez aux centres on aux cisconfe-
rences, font femblables. _ ‘
Aux cercles ABTD s EFGH, defquels les centres I & K»
cfent premicrement les arés (emblubles BCD, FGH | anf=
quels infiffens & s\apuyent les angles 1 & [¢ anm centress
O les angles A & B anx coirconferences. Iedvs que tans
ces denx la , que ccs dewx-cy ém' cgany enti eux.’ Car
etans consti- '-. ) ‘
Yuey, -en j=
cenx ares les
wngles Cs G
aui par lx 1o.
“d. 3. feromt
egancidy par
e 22 poog.
rantlesden®
angles G , Ay
gue les deux

G B, fone

egany 4 deux droirs, Otant donc Ie.f eganx Cy G, Les ye=
Srans A s B feront anfSs cgaux 1 Mais &icens fomt dosbles

“les angles 1k, par b 10.prop. 3. & par confequent ils
. font aufSi cganx.. Cequiéroit proposé. L
Secondement, [oient cgaux tamt les amghs 1,K , gua

A B, lefamels Sapuyent furlos ar¢s BCD , FGH': Ie dje
gu'icenx arcs BCD, FGH font [femblabless Car & & E

[ont egasix , & par Le 32, prop. 3. tant les dewx angles A

& C queles dewx E & G fonr egans 4 dewuz droigs., les

deus autres, C & G [erons awfl¥ cgans ; & parranslcs ares.

~
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BCD', FGH, aufquels nfiffent les angles A, B aux.cira
sonferences, [eromr [emblables par lato. d. 3.  Mass fi
les angles 1 & K anx centres font egaun, lewrs moiricx.
Ay E, [erons aufis egsles, " Parquoy comme deffus ,.
les ares BCDYF G H fonr [emblables.  Ce qu'sl falosr de—
montrer.

2. $iaux demy eexcles, on antres fegmens femblables, P'on®
ajoiire des fegmens femblables; les totals fegmens feront auffi
femblables : & fi descercles, demy cercles, on aurres fegmens
(emblables y on ofte’ des fegmans femblables ; les {egmens rew
ftans feront auffi femblables. : ,

Aux cercless ABC , DEF, foient les fegmens os arce
Jemblables ABC, DEF qus foient demy cercles on mon,
& 4 scenx [osent ajontez, bes aves femblables CG 5 FHY
Te dis gue towt Bare A BG ef femblable 4 towr Lara
DEH, Car étans pris aux arcs reflams les dexn points
2, K, tomme on vondra, f[sient menées les lignes drois
res AL, C7,G1: DK, Fk, HK. Dewtane gue les arce
AEC, DEF [ont femblables , les angles 41C , DKF , ferans

egavx par le prec. Theoy. Bt par-mefine raifon les angles
€/G, Fkaeroplhu(/}i egaus s 4 catife des wrcs femblables |
CG, FH. Dancrour Langle Alc. Jera egal arout Langle
DXH : & par le mefone theor. prec. les wres A, DEH
fevome femblables : Co qup 103t propese. S
Maintengnt , _gué' des fegmeni ou_arcs femblables
Asc, DEF, fosens vesranchez, ber wres [emblebies AB,
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DE. Te dis gue les arce restans 8C: ER, [ont aufSi fems
blables. Car effans pris derechef les dewx posnes LK,

wux peripheres vesfantes des arcs dopniz, [oient menées’.

des lignes draires A1, BI, Cl: DK, EK,FK. Donc puir
gue. roser [arc ABC eff [emblable 4 voug l'src DEF, rour
Pangle A€ fera egal a tont Dangle DX'Y par le preg,

 theors By par mefme yuifn Pangle rerranché A 1B [era

egal 4 Langle retranche DKE, & canfe des ares femblaw

bles AB, DR . donc. aufSi Langle vestant BIC fera cgal - ‘

& langle reftan: BKR; & comfequemment les arcs 8.C,
EF, fermnt [emblables. Ce qu'il falosr demontrer. |

Que i des cercles entiers om ofte les [egmens fermblan ‘
bles 1AC ,KDF ,les fegmens reftaps CGLE HK ferony
wyfsi [emblables. Car ayant pric an¥ arcs. d'scenz fege _

© Smensles points A, G, D H, fosene meaces'les lignes dres-

14, €4,1G,CG : KD, FD ,KH , FH, D'antant gye log
fegmens 1 4C, KD F fonr [emblubles,.let angles § 4G,
KDF feronr cpans par ia 10. def.3. -E2 puis que par la

TR prop. o, ranr les doux-angles dppofer A5 G, que les

M

dewe' D, H, finr.egunx 4 deux drosss ; en oftant. les
dewx angles epmx A & Dsles deux reitans G o» H fe-
vonr anfsi egaus’, & partant les fcgrr»:fn;f IG_C,KHF e
ront [emblables pur la mefine def. ce gus tftoir propose.
3. Si deux ou plufienrs cercles font décrirs d'un mefine cenw
tic ..& diceluy foifnt menées deux’ou c]a_yantagc de lignes
droires, qui coupent les circonferences ; les arcs compris- entre
deux.quelconques d'icelles lignés, feront femblables,

© Spient denx cercles ABCy DB F, décrits d'yn me[ma

centre G, duquel fosent N A .
vicnées los dewnxn lignes : .

droites GBy GC 5 qus cosu—=
pent LB civeonfrrences
en B, C, & E’ F . le dos
que les arcs BEF , B G
Jont-femblables. Car é-
rant prol Mge': Le ligné BG
fufques en A, & tirder
bes lignes droites . A C,
D F, Langle G conFirad
w4 ctntre fem donble de
shacun des anglei b, Dy

’
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en le circonference parla 20. prop.3. Dome parle, de
ces thear. les arcs BC, EF, fur Iefgugk tls Sapuyent fe~ .
ront femblables. Ce guieffoit propese, )

. Auwrrement. D’anzant gue fsr les arcs EF, BC -
puyent angles eganx au centre 5 ouw plitoft xn feul &
mefme angle B G C; sceun arcs E¥ 3 BC feront fembia-
-bles par le . theor, fufdit. S s
4. § deux ou davantage de cercles S'entrerouchent au dedans,
#& du point d"arouchement foicnt tirées deux du davantage. de
Higaes droites qui coupent lcs, cercles; les-arcs compris entre
. deux queiconques d'iceiles lignes ferone femblables 5 comme
anffi {es arcs compris cmtc@p’*‘athhcmut,& laquelle
on'voudra d'icelles lignes. @ . . .
- Sae les dewx cercles ARCrADE -f’t'ﬂ,l‘f”W‘tbmtf u
dedurs an poinr A, dwguel foient mences des deum lir
gres drostes A B, AC , qus cowpent les cercles en 1, 6,
. & Ds E: Ie disque tant les arcs BC, DE, gve AB,AD: &
ACB; ABD [ons [emblables.Car gyant pras les desxpoinss
F, Gy & tive les ligmes dreites, BFy CEy DG, EG;les denns
angles DAE,DGErfe~" T Y
rInt egaux anx dewx - ;A o
anghes BAC, BFCymr- -* = %
tendu’ gue tant ¢ed
dewn-ls s que ces dewx
€y font egaux A'denx
droséc par I 22 pri 3.
& partant Langle com-
mun B AC efpant offe,
les denx antres angles
DGE, BFC demenré~
ront egany : & par lu
10.def. 3. lesmres DR, -
BE feront femblables.: ST . P
Er. dunsant que ff. an congoir efire tixde in lHone droire
AC pur be censre du cthje, elle tombern en Parressches
ment A par la 11, prop. 3. & en.li’ wc|meé mamiere. que
- Roffies les arcs TR, BC feront (emblableslefqucls effans
itez, des demy cervies femblables; refPeromt aufsi fombl‘-
bles tes ares AL ABqus affex. des circiferemces enticres,
reflevont emcore des ‘wres A EDy ACB [emblables , comme
Bous avows demontré an 2, theor, Ce “qwi cffoss proposé.

‘
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THEOR. 21. * PROP. XXIIL

~‘Peux portions de cercles’, femblables & inegax
les, ne fe mectront pas deflys une méme ligne
droite , & de méme part.. RS

) ' N
Carfi faire (e peut, foient deux portions de cercles fembla—-
bles, & inegales ABC & ADC, fur Ia ligne droire AG »8 ¢
méme cofté. I eft evident qu'clles s'entrecouperont feulemgrit -
£s points A & €, puis queygsiago. ;t. de ce livre un cercle ne
coupe pas un autre cercle e®plus de deux points ; & partantby
irconference d'unc portion fera toute dehors la circon-
ference de I'autre. Soit donc mende fa ligne. drojte A B coue
-pant “les cizconferences ~ :
%0 D & B, & titées les
deux lignes droires BC &
DC par la definition des
femblables portions , les
deux anglesABC & ADC
ferone egaux - ¢e qui 343
abfurde ; car par lp 1€, pr-.
L laggle excericdr ARC"
doig’ efbe plus grand que - o : ‘
Pogol€Yjntericur B. Donc les deux portidns. ABC & ADC,
<ftdns (smblables& inegales , ne fe pouvoient mettre fur une
méme ligae droite AC; & de mefie pait: €c qu'il filloit de—r
moirer, oS o0 R g
: SCHOLLEFE,:

N .

Encore gu'en cetre 13. prop. & dimenfirarion dicelle
les por sons de cercles [osent conftituées de mefne parsy
J ef-ce rousesfois guelx prop. fera auffi verusblt > f
befd:tes poreians [ons pofées de diwmexfe part; comme fone
les portioms ABC 3 AEG. Car fi-in conpoit gue L'nne d'im
celles partions , consme AEC | [foir s meie s [entopr de
la ligne droite 4C , & viemne 4 érre de méme partque
ABC ;1] aviendra tohifours Lo méme abfurdité gue deffmey
#rtendu qu'une porsion ne conviendre poms 4 Udnpre |4
canfe de leur-inegalizé, i T e
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“Davansage i il eff évidene , que ce qui eff dir scyde
dens portions conflirnez, [ui wne méme ligne drosre |, [e
Aost aufSi entendre de celles conftituées fur lignes dros~
tes egales ; car Pune dicelles lignes érant fuperposée &
Lautre, elle luy conviendra ; & partans les deux por=
tions [eront lors pofées fur une méme ligne droste , ainff
gwe deflus , &e.

THEOR. 22  DPROP. XXIV.

" Semblables portic'ms de cercles étans ¢onftitudes
fur lignes droites egales , font egales eritr’¢lbes:

Seient deuk portions de cercles femblables ABC & D E 3
conftituées fur lignes droites cgales AG , & DF Je dis quicel~
les portions font .
egales entr’elles,

Autremcent ,

fi elles eftoient . B T~
inegalesil s’ehe . .

fuivroit -que A cCD E ]

deux portioris

* femblables &

inegales, pour- , - .

roient eftre pofées fur Hgnes dreites cgales, ou bien fur une

mefme, conrre la piop. precedente : donc les deux portions

* ABC & DEF conftituées fur lignes droites egales , (eront ega=
Ies; Ce qu'il falloit prouver. -

SCHOLIE

I eff aisé de Aemontrer la converfe tant dé cetre
prop. que de la prued"n’tt . Cef a [eavosr que les e
45X [egmens Ao corcles confisrnexr, fur lignes droites
egales  on [ur une mefme , font [emblables. Car i casufe
de legaliré Aefdits [egmens s o portions de cercles | I'n-
ne convViendra i Pavtre , & partant tous les angles confls-
tuez, en scelles font cganx ; Parguoy scelles portions [
ront femblables, Que fi quelgw’'un dit que lefdires por
2ions wa eomviennent ensr'eles o shfandroit ow gue Pune
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romiast touse hors de Paurre s & elles ne [eroient epaa

les ensrelles , contre [hyparhefes ox bien qme le circon—
ference de Pune coupaff la civeonferenve de luntre, &
par ainfi wn cercle e conperosie wm awrve 4 plus.de deum
points s comive la 10, prop. 3.

PROBL 3  PROP. XXV.

1a portian d’un cercle érant donnée , décrire le
-, cercle duquel elle eft portion. -

Soirune postion de cercle ABC, de laquelle il faue srouver

_le centre pour achever l¢ cexcle d'icelle. S

En la circonference d’icelle

. portion foient pris comme on
» voudra les trois points A ,B.C, ...
& apres avoir mené les deux

" lignes droites AB & BC, &

+ iveiles coupées en deux egates

. menten D & E pai fa 1o, prop.
1. d%iceux points {oient, levées -
par la 11, prop. 1. les perpendi-
culaires DE, & EF, fe rencen-
grans. au point F: (orelles fe
doivent rencontter , pour ce
quc fi on menoit une ligne '
droite de D 3 E, comme DE, feroient fairs deux angles EDR

:DEF , moindres que deux droiss. ( Je dis que lepoint F eft le

centre cherché.

Carpar le Corol. defas. prop. de ce livre le centre fera €n]a
liﬁnc DF : Il fera auffi en EF : ce (¢ra donc au point F ; qui leur
cit commun, Pasquoy nous avors trouvé le centre du cercle,
;l_qqucl le fegment donné ABC it portion = ce qu'il falloit

aire. :

S CHOLIJE

. _1;4 }mi,w de cerre praf wef d%ﬂ)‘éﬂo'# ln

v
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premiere, ceft 4 [raveir gu'ayant
pris én la circonferemce les rrois
points A, B, C,Hfent des posnrs”
A OB, décrire d'wun méme inters
valle denx arcs qui S'entrecon=
pent en D F , & par fceum me=
mr%:me' lrgne droite DFE i en
apres , des potnts B &y C , dé=’
erire encore &'ur méme inrerval.
le dewx antves arcs gui sentre~ .

 coupent en G & H , par lefquels

[oit menée wme ligne droite GHE, h
. qui coupe la precedente DF en B, qus fera le cenire
requis. :

~ THEOR. 23.-PROP. XXVL

Aux cexcles egaux, les angles egaux s’appuyent
fur circonferences egales, foitqwils s’apuyent
&tans conftituez aux centres , ou aux circon-
ferences.

. [ ‘ ) : .

Soient les cercles eganx ABC & DEF , lefquels les centres
font G & H, & & iceux foient conftitucz les anfglcs egaux G,
H; Item lesaggles B, E conftituez aux circon

’

erences , loiens

B w

auffi eganx. Ye dis que lescirconferences AC & DF, fur lef-
quellcs iceux sagles #'apuyent ; font egalen -
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Car d‘autant que les cercles fonr egaux,, les lignes tirfes dli
cebtre  la circonference {sront egales par la 1. def. de ce livie.
Parquoy ayant tiré les deux lignes droites ‘A € , DF, les deux
. triangles AGC , & DHF ; auront deux coftez cgaux & deux
coftez, chacun ait fien , & P'angle & egal 4 I’angle H : & par la-

i. prop.1. labafe AC fera egale a la bafe D F. Pareillement -

Pangle B &tant egal 2 'angle E , la portion ABC fera femblable
ala portion DEF, parla10, def. de ce live. & par la 24. prop.
cllcs feront egales ; & qui decercles egaux bte portions egales;
favoir ABC & DEF ,le demeurant AC fera egal an demeu-
tant DF :ainfi les angles egaux s'apuycront deflus circonfe=
tences egales AC, DF. Donc aux cercles egaux , les angles
.. egaux sappuyent fiic circonferences egales , &c. Ce qu'il fal=
{oic prouver: :

. $'CHOLIE

Que fi les fufdits angles éroient inegani , le p/;;j
prand Sapuyeresr [ur wm plus grand arc gue le moindrd,
Lar sux cercles cganst ABC, DEF, foit Langle AGC ‘am

centre G , plus granid guelangle DBY 4 cenrre H.206m
Lamgle ABC e le cir:anferfmc s plus grand gue. Pangle
DEF en la circonference. Ie dis gue Parc AC eft plus
rand que l'arc DF. Car ayant fast Tangle AGL egel 4

L angle DHF ¢ Pangle ABI cgal & langle DEF ; par ce

gus # éré dtmom‘ré g-dc/lm y les arcs Al , DF fefomp
eganux i & parsant AG (erd pluc grand gue DF.
. . N ' Qrce
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Orce 7y't~t)lde dirdes corcles egans en cetiepropofirion,
©7 anx troig prochaines fusvanses 5 [¢ doit aufSi enten
dre d'un. méme cercle;ceft a4 dire gu'en un méme cer-
clesles angles eganx s'appayent fur circonferences egan

des s &0c. Car tosijowrs la méme demonfliation qui [e fes
ri en dewx ow plufienrs cercles egani » anra anfSi lsem
en yn méme cercle, . '

THEOR. 24, PROP. XXVIL
Ayx cerclés egdux, les angles quis’apuyent deffus
circonferences egales , font égaux entr’eux, foic
qu’ils s’apuyent eftans ¢conftituez -aux centres,
_ouaux cireenferenges. .

Soient deux cercles egaux ABC & DEF, fes centres def-
?ucls font G & H , & fur les circonfei ences egales AC & DF,
oient les angles ABC & DEF, tous deiix en la* circonference.
Item AGC & DHF au centre : e dis premicrement qu'iceux |
angles AGC.X DHEF, {eront egau, .

Autrement , P'un d'iccux angles (esa plasgrand que Pautse
Soit donc A G G
gus grand que

HF,sileft pof-
fible ;8 parlaz3.
pr. & fur AG foit
fait Pangle AGT
cgala DHF &

" par la precedente
prop. les circonfé-
seaces AL & DF .
fcrom{:t egales s gc i h‘ . :
quj cft contre ndtse hypothefe ; earnous avons polé A€ cpale
i DE. Il faudroit donc;::s que AC& A{ fuﬂcntPczal:s; Co%tl'& '
Ia 8. com. fent. Donc Fangle AGC n*étoit point plus grand que
P'angle DHF, & partant egal : ce qui eftoit propofé.” .
Or I'égalieé des angles du centre eftant prouvée , lés angles
de la circonference {ont entendus egaux, puis qu'ils font mojm - -
tiez d’iccun par Ia 2o, propofition de cc livre. Domc. awx
o .

Te
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cercles égaux les angles qui sapuyent deflus circonferences egas
les-, font egaux , &c. Ce qu'il falioit demontrer,

- SCHOLIE

«Que filcsarce Ercient inegau, Pangle infifant fur le

: ;Im‘ grand arc [erait plus gri{ﬂd “que celu) dw morndre;

© Comme en la figire du Scholie precedent) 1oit Pare AC

pins grand que laye DF s 1e dis que lyple 4GC eff

plus grand que Uangle DHF & Langle ALC, plus grand
4

e

gue langle DEF. Car ayant fait Parc AL égal 4 Layc DP,

-0 rird les. Iignet droitr:. G2, BI;rame les zxgie.r AGY,

" - DHF, gucles angles 481, DEY, ferint eganx , come

me ¢l & et demontré ey-deffus « & partant langle 4GEC

Jera plas grand gue langle DHF , & langle 8¢ Pl

grand que langle DEF. : . :
1t

"THEOR. 25. PROP. XXVIIE .
Aux cexcles egaux, les lighes droites cgales prenw
.. nent circdferences egalés, fgavoir la plus grande
~ dla plus gride, & la plus petited I3 plus petite.
Soient deux cercles egaux ABC & 'DEF , delquels les cen=
-tres four G & H , & dans cescercles foient. deux lignes drortes

. egales AC &DF : Je dis.que/les circonferences quiclles
_soupent , font egales , feavoir 1a pecite ‘AIC. & la peace DK Fy
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&l grande ABC 2 la grande prr. L
Qu'il ne foir ainfi ; des centres G & H, foient menées les
lignes GA GG, HD , HE, qui feront cgalespar la 1, def. de

" celivre, eftans les cercles egaux ;& laligne ‘dronte AC éftang

egale a la ligne
dioite DF , les -
deux  triangles
AGC & DHF,.

auront les trois

clrez egaux aux -

trois  coftez. ,
chacun au fien?
&parla8. pr. 1.
langle G ferd

\

;gal a Pangle H, & par 12 36. pr. dece livr. ils apuyeront def
us circonferences egales A TC,DKF; & qui de cercles egaux
ofte icelle; circonferences egales , tefteont les circonferences
ABC DEF, auffi egales. Donc aux cercles egaux , Ies lignes
- droites egales prennent circouferences egales, &c. - Ce quid

- falloit demontrer:

-

. SCHOLIE

Q\qe i les lignes drejres érient smegales , la plus
Jrand@prendross afic [cgmens mineurs une plus grande
sirconference ghe lameindre | majs wne moindre anx feg-

meéns maieurs,
Comme auX cer-
cles egans ARC,
DEP, Jefyue/.r
les centres [ont
G H,for la
" ligne drosre Ac
plus grande gue
in lig{xe drosre
DEF ; 7¢ disque

le circonference AC motndre .7,” le demy cercle eff plus

grande quela circonference D28 que la circiference ABc
eff moindre que la persphere DEE.Car éris tirées les lignes

drejres AG.GC,PH & HF; les coffes, a6, GC du triar =
gle Acc, férou cgans any coffex, D W, HF du triancle

Dy r > la bafe ac cf po‘/‘{c"m:grtmlot’ gweta bafe
~. » 2 L v



- L ] . . v
212 ) TROISIESME
. oF:Domc Langle Aec fira plus grand que Pamgle vuy.
par le 25 pro1. Parguoy foir fasp Langle AG1 egal 2
Cangle DHEF par la3}. prop, ts & par la 26. pr. 3. Larc
Al fera egal a Varc DF, & partant la civconfevence AIC
[era plus grande que la circonference DF, & confequem—
mentle refte ABC [ers moindye gue le reffe pxv.

~"THEOR. 26. PROP. XXIX.

Aux cerclés egaux, les circonferences egales ,foii«
tendent lignes droi;csl egales. :

Escerclesegaux ABC & DEF, defquels les centresfont G &
H , foient les cizconferences ABC , DET egales ¢ item les cir-
" conferences AIC, DKE aufli, egales & fouftendugs deslignes
droites AC & DF. Je dis qu'icelles lignes fouftendantes fone
egales. - -
é&'ainﬁ pefoir ¢ des centresG & H foient menées les’ lignes
_ droites GA ,GC> HD , HF. Or d'antant que l'on pofe les
‘citconferences AIC, D K F egales ; Ies angles € & H qui
* s'apuyent deflus ' '
icelles circonfe= '
rences 5 feront
egauxparlaz2yz.
¥ propofition  de
ce ligies gam'i—
Tement lescrez
GA & GC.8tans -
epanx aux ¢Hrez
1§D & HF par

. t.d. g la bafg :
* AC fera-egaled - : -
labafe DE pat fa 4. propofition 1. Donic aux éercles eganx les
circonferences , &, Ce qui eftoit d prouver.

SCHOLIE
Mais f§ les circonferences étoient indgales, la plus

- grande fercir foustendué d'une plus grande ligne gue la
© meindre, lefdires circomfesehics drans moindres.que. la

Bl
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demycerele : Carfi elles crosene plus grandles , ls mosna
dre &scelles cosrconf. feroir (onffendue d une plus |prande
digne-gue In plus grande. Cowyme aux cercles egams
ABC, DEF, defyuels les centres (ome. G & H, foiene.
les circonferences AC, DF Webacune mondre ane le demy '
cercle,dy (o5t AC plus grande qne D F> & parrant ABC
woindve gue DEF ;. Ic dis'gue -lu ligne drospe AC off
‘plus grande que ls ligne droire DY. Car étans sinées les
lignes drosres AG, GC,DH, & HF,langle AGC fe-
ra plue grand qwe langle DHF par le Scholie de la 27,
prop. Re ce livre; & puss gwe les citex, 4G, GCdu
triangle AGC fonr cganx awn citex, D H s H F dutrian-
gle D H F par lg 14, prop, 1. la bafe AC [era plus prand
qwe lu bafe D-F, > Lo
clavism , apres Commundin | Aemmmtve en ¢c liew los
wire Thearemes [wivans, -~ + .. ' . :
- 1 Les cercles  defquels les lignes droites -egales retranchent
{emblables circonferences, font egamx.. , '
§osews Aenx ce¥cles A B C> D B Fs defguelsbes lignes
droftes epabes AC, D.F; coupent [emblables. circanfe=-
rences. ABCy BDEF-; Ia &is g’ icenn vercles [bnr epunx.
Car f§ les fogmons ABC; DEF faut femblables , les
[egmens v¥fims-A1€, DKF , ferone aufSi: fembisbles,
comme mows avons dementré.aw gcholie de d 22, prop,
de ce livre, Derechef, powrce que furles lignes draites
epales AC-, DF, four conflitmde, les' femblables /eg-
mens ABC, DEF, ils [eront egaux par la24.p,3. Par
Wie[me rus(on (brans awfSs egann l¢s [emblibles f[epmede
A71C s DKF. Done les cercles entiers ABC,DREF,
[eroms eganzx : Ce qué érvit propose. T .
2. Descercles jnegaux, les lignes dreites 3gales coupont cite
conferences _di&cmblables. ’ SR S
Enla trefmd figurd precedente les lignes drojrec AC,
D F_foiene poskes cgales & les cercles AB¢, DEF,
imegany. Ic dis que Jes cirgonferemcts ABC » DEF ifans
differnblables. Car 1 elles desiens [emblables , les sorcies
[eroient egaux | comme mant avons Aementve cy-deffus,
conrre Uhyporhefe, Donc les circomferences ABCs DEF,
JSone diffemblables, . Par mefme railon les civeonfrrences
A1C, DKF, ferone anfis. differmblabies.. Ce qu'il faloir
demeonprer: ; Qe a P
. c Q 3
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-Les lignes droites, qui prennent circonferences ﬁ-mb]aw.

blcs de ecrcles inegaux, font inegales.
Es ls mefme. ﬁg»rc foscir pofex, les :arde.r megaaﬂ,

. @» les corconferqnces-4BC , DEF femblables; 1e dugwe

e ligpes drosres 4 C, D. Fifns megatle.r ~Car fi elles
eroiens egales, les cercles. [évosent cgarx: par le premier
Thear. cy-deffim 5 contre Lhygork. ‘;:/lr.r bgm: dratter
AC, DF, fovtdonc inégales. - S :
4. Leslignes droites , quidg qdeonqucs ce::les preanent it
conferonces femblables.& incgalss,, oot inegales., . :

" En la mefme figures' foows posces:los (/f:mﬁ)r:mn

. ABC, DEF femblables & wncgales. Ie dis que les lignes

.drotrcv AC‘, UPﬁmrmcm]u Car log cercles ﬁut oss
egans, o Incgawux » S oient premle’rtrm’zt\egwqx. S¥. dv;u'
des lignes drosres AC Y R ¥, fone direr egales. s par la

.28, prep. 3. les ctrronfcreme.c dBC, DEF ; [rromt cgar
“des : cequi eff contre 1Y Kaparh, Icelles llgnu #rnttt.r AC,

DF, ne font donc paricpales. Soienr. puts: apres les cevy
-tles incgricns - Diene e@ lygrg o droires AC, DBy €ransles
civconferences ‘ABC , B EF femblibles , ferunt inegales,

comme W a Eré . Jemomre ws grecedenn Theyr. sEn s
mefme’ maniere noup ewagrreyvany les. bignés dedires AC,

DEF zftre. inegales o fi\ bas wfconf:rmunl\ IC Dl( Fy

ﬁ»upud fmbld“e.r dt'unqy €se o

NN

PROBL PROP XXX.

3 " (7,

' Coupet une cuconfmcncc donnce,\ en dcux ega4

. ment afpoint D 5 duquel

_pendiculaire’ D B.pac’la -

lemeit. -

. Soit - x.iu'oqselem b
donnéc ABC, laquelle
-il *fant “couper+en dcux
cgalemem Co \W“:»

Soit- menéé 1a lr ne 7y
drorté AG, laqucllc oit-" -
coupce en deux egales

point ot élwee la per-+ A.

I, prop. 1. gm Icpcon~ - . B

<
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, tee la circonference enB. Je dis que I3 circenference ABG
eft caupée en deux cgalcmcnt en B. . -
Quiil ne foit ainfi : foient menées les lignes’ draites AB &
BC. Drautant que les deux coftez AD & DB du triangle .
ADB, tomt egaux aux deux coftezCD & DB du triangle
CDB, chacunauficn , & les denx angles au point D egauxs
paria4. p.rlabalc AB feraegale dla bale BC, & par la 28,
“prop. de ce livie les circonferences: AB & B C feront cgales,
Nous avons donc coupé la circonference donnée en “deng
cgalcmcpt_. Ce qu'il faloi faire, ’

-.SCHOLTIE

La pratigue de certe prapﬂfn’m' eft
fore ajsée s car sl n'y 4 qu'a dégrire
deux arcs de cercles de chague extre—
- miré de lg circonferemce donnée A &
B, qui s émexgconpent €s points C &
D, defquels points érant menée ume
ligre droste C D, elle conpera lu cir=-

conference donnée AB em dewx egalew
mens aw poing. B, -

THEOR. 7. PROP. XXXL

Au cercle, Pangle qui eft au demy cercle eft droits
& celuy qui eft en la plus grande portion,
- eft plus petit quun droit 3 mals celuy qui
. “eft en la plus petite, eft plus %rand quun
* droit. Et davantage, T'angle de la plus gran+
de portion, eft pﬁus grand qu'un droir : mais
Yangle de la plus perite portion eft mpoindre

qu'yn droit,

’

Au cercle ABC, duquel D eft le centre,& AC le diatetre
foit conflirué au demy cercl: ABG,, Pangle retiligne ABC; &
en 13 plus giande poition B A C, l'angle B A C 'z mais en la
moindze portion B FC, 'angle CFR. ¥ disen premiet liew
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¢ Panplé A B C au demy- cercle, cft droit. St
unar agpxcs avoir mené laligne BD, & continué AB juls
ques en B il ‘ '
ét cevident
" que les trian-
, gles ABD &
CBD font Ifo-
fc:les , & par.
la g.po1ily -
auront les an-
gles fur la bale
egaux ! fga:
vot BAD a
ABD,& CBD
aBCD: &
patant  les °
deux; enfem-
ble _ABD;
CBD , feront
. egaux aux
. deux enfemble » S
BAD & BCD. Mais parlajz. p. 1. lextericur CBE &ft egal
a iceux deux angles BA D, BCD : & partant les deux au
Point B ; faildnt [c (eul ABG, feront aufli cpanx.a Pextericur -
CBE , & par lato, def. 1.les deux angles ABC & CBE), fe-
sont deux droitss . : o .
** Ye disen fecond lien, l‘iﬁe langle BAC, qui et en 1a plus
grande poreion CAB ; et plus petit quun droit * ¢e aui eft ai-
o€ & prouver pat la 3r. pr. 1. d'autame qu'au triangle BAC , Pan~
_ gle ABC , é&ant-droit, les deux awtres cafemble ne vaudront
gu'un droit : & partant le fevl angle BAC eft plus pedt qu'un
angle droic , & ainfi des autres, - .
Te dis riercement, ‘que Pangle BFC, quich en 1a petite
portion QFB, eft plas grand qu'un droit :cur parla 22.p. dg.
ce livre la figure de quatre coftez ABFC infcrite au cercle, a
Jes deux angles oppofez A & F, egaux & deux droits.  Mais.
noys, avons prouvé A eflre plus petit quun drdit , par confe~ .
quent F feraplus grand. o ‘
" Ie djs en quatriéme lieu, que Pangle de Ia plus grande
: r;onion » fgavoit CBA , compris de la ligne droite BC, & de
periphere BAC, eft plus grand qulun angle droic : ce qui -

b}

(
~
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oft evident; car Pangle dioit reGiligne ABC n'eft que partic
-diceluy angle mixtc CBA. )

Finalement , je dis que 'angle dela petite portion , compris
.de la ligne droite BC & de la circonference BFC, c'efta dire
I'apgle mixte CBF eft moind:e gu'un droit, car iceluy n'cf}
gue partie de I'angle droit CBE. Donc au cercle, l'angle qui
eft au demy cerclecft drott , &c. Ce qu'il faloit deinontrer. -

. COROLLAIRE."

De ce que deflm, vﬂ.mdiftﬂe gu'un ag‘ie dwun
triangle -effapt cgal aux deus. awtres, ed¥ drose.

§CHOLIE

La comuverfe de cetre trop. eff manifcifement uraye
esE 4 [raveir que S .

Le fegment decerale, auquel eft conftitué un angle droit,
eft demy cercle ; & celuy auquel eft un angle aigu , cft fegment

® majeur : mais celuy auquel eft un angle obeus, eft fegment
mineur : Et le fegment duquel I'amgle. eft plus grand quun
droit eft glus grand que le demy cercle 5 mais celuy duquiel
I'angie eft moindze que le droit , eft ou demy cercle , #u moin-
. dre que I¢ demy cercle. S S

Car Pangle étans droie, file fegromen’est pas unmdem
cercle s il [era ox plue grand , & winfi langle feva as-
g4 on moindré, & ainfi Pangle fera obtms : contre Phyw-
porheft. Derechef, langle érant aign s fi le fegment weff
pos plus grand gwe le demy cercle ; sl [era ou demy cere
tle, & amff Puogle pn icelny frrn drosr : o moindre
gue e demy cevecley & ainfi Langle emicolny (ern obtss
Ce qui eft wwfis comrre Phypothefe,  Finalemenr , lunple
érany obrms , [i le [egment weff moswdre gur le demy
cercle, il fera ou demy cercle, ¥ arnfi Pangle oWycelny -
Sferadroirs onplue grand, & ainfi Langle feva asga . €e
gui eft [embleblerwent comtre Phypothefe. Davanrage
guand Langle du [cgment efF plus gramd gu'an dror, fi
le fegment v’cft pas plus prand que le-demy cerele , ¥l
Jera ou demy cercle, ou moindre gue ke demy cevcle ;&
ainfi Pangle d'iceluy [era moindre gn’um drvit contre la
pofition. ‘Bt quand Pangle du [opmenr efF moindre gu'wm
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Hrost o fi le fegmmr n’rj} pas ‘demy cerele, ou mmdrl'
guc le demy cercle , sl [era plus grand'; & par ainfi Pan-
gle & secluy fera }urelﬂﬂnent plws ernd qne le drut :
€cous et contre L vaatbefe .

Clavins demontre en e lieu le tloeoremt Swivans, |

St le coflé opposé a.I'angle droit d'un triangle rectangle
eft coupé en deux. (oal-mcnt, &¢*du point, de “la fcGion it
duu: un cercle de lmtcrvalg de la moitié diceluy tol‘
iceluy cercle paflera par Pangle dioit du triangle.

Ax triazgle re:?vrgle ABC,, le costé Ac appa:e & ban=
S“ ‘Wrofr B, /ott coufé én deyx egilemsent cupoint D, du-
”H/ & de ['aternale D A, o OC, /ou décrir le cerclg
.A Ec, leqmel je dis paﬂer par B. Car s tl‘mﬂwt an defficg
dr B, w;tudﬂ&mi vl
Erans t3récs les Lignes
Aroites AE ;CE, telle=.
wient qu t/le.f ne cos-
Frnt-les Iigne: drosres
ABLBC, atnsgu’eln. ;.
les crombent o degdos o
th7icelles , v mw debgs
BangleAEC au de= - A
oy - ccvele [ora. droir i ;.
paila3i. p. 3. & con=
Jeqiemment les amicps )
ghes B & E forame -~ . .
g, drans droitsis ) s ~

‘ ceq»:r/},qé/mde,zm« Biae e oL e
-grse, fﬂygle E par le -
“to prep. 1o eff mce_/]ktremmt 04 ﬂu gmm#» ”’ P””P"
ey 7uolengl¢ B...Le cercle A EC paffera done par. Ic
Joivt de L angle droir B Ce 7:“ etolt 5’01’0“
Or de la demonstra= ..
ction dé.la premiere pare .-
-Fsc decepre pr.nows colls=
peons. um_ factle moyem.
" pasr d'un peint donne hors
“#n cercle mener ume , 0%
v denn Itgm; drestes qus
-#onchens icebuy cercle , ce

gui fe fair aimfi. Seit




- "ErE¥MIENT. 219
Aonk le poine A hors du cercle BC, le centre duquel off
D 207 o fart mener de' A une ligne droire s qui towche
scelny cercle donné. Ayant menéln ligne AD, [0:f con-.
pée ‘icelle en denx egalement em E par la 10. p. 1, &
de E comme cenrre ; € .de Pintervale EA foit decrit un
cercle’ 4 CD gus. cospe le dopné en C 5 auguel point C
Joit mende lu ligne droite AC , & teelle rouchera le cere
cle domndien C. Car-étans tirée ls ligne drosze. € D,
Langle ACD an demy cercle fera droit. par ladice 31,
pro 3. & partant la ligne dreive A € .ronghera le cercle
BC.en' € par le Cor- de l 36, p.3.. Kt fi-dn méme point
£ 5 on vonloit encore tirer wne autre ligne qui teuche:
femblablement ledis cerole B C ; il n'y eureit gu’a décri- .
re le vercle entier ACD , & il conperasr encare I cora
conferénce BC 4 un'asitre point as .deﬂ'am de AD, e

« THEOR. 33. PROP. XXXIL ]

- 8i quelque ligne droite touthe le cercle, & de
" fatouchement on' mene uné aurre ligne droi--
te coupant le cercle, les‘an§l’e§z'£pi’e'lle faic
i-la touchante font egaux i ceux qui font

aux fegmens alternes du cercle.
Soit la ligne droite AB tonchant le cercle CDE, 24
point C, & diceluy paint Y : Bt
foit ‘menée la ligne droite .
CE, coupans le cercle en
denx portions CDE , CFE.
Je dis quel'angle ECB, eft
egal 2 tout angle qui peut
étre fait en la portion al-
tene CDE, & que lan-
gle ECA eft auffi cgal 3
tout angle qui -peur -frre-
- fait enla portion alterne
CFE. .
Qujl ne foit ainfi, apres
avoir mené par le centre
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Ie diametre CD, foientmenées leslignes droites DE, ER EC,
Maintenant par la prop. precedente langle’ DEC. dass fe

- demy cercle eft drote, & par la 33, p. 1. les denx averes - -

D & ECD fom egaux & ua droit, ¢elta dice & DCB,
Fequel eft drojt par.la 18. prop. de.ce livie, defquelsf on
ofte 'angle commun EC D, le demeurant ECB fera egal
au demeurant D.. - Pareillement par la 22. prop. |a foure
.de- quatze’ coftez fafcrite au cérgle CFED , aurg les angles’
oppdlerF & D ; egaux & deux droits ¢ Ceft & dire anx deux

, ECA', ECB, delquels 6 on ofte chofesegales , efta fgar

voir les anglesepanz ) K ECB, l¢s demeurans E& ECA -
roht cganx. ‘ el L

~ Que fi la figne coupant fe cercle 61'0it le diametre (fl'p A

~eclay,” tous les angles qui fc feroient taut en I'un qu'en Fau~
ttc demy cerele, fecoient droits par.la prop. prec. & pare
tant appert ce qui &t proposé. Si donc quelque ligne droi-
te touche 12 cercle, &c. Ce qu'il faloit prouyer. :

PROBL. g PROP. XXXIIL
Deflus une ligne droite donnde, décrire une pors
. tion de ¢ercle capable d'yn angle egal dun'an-
glegectiligne dopnéy -
Sume I3 ligne donnée AB, & Fangle retiligne C : il faae fur

. iceile ligne déciire une pottion de cercle comprenant un mgle

£gal a Pangle donné G, i BN
Soit conftruit fur

igelle igne AR & 3.

Pextremicé A » Paue

gle BAD cgal3 Pin ~_

gle donné C pa I3
23.Hr 13 & au ppint

* Afoit levée AE per-

peadiculaire 3 AD;

. puis fur laligne AB
& ay point: B, tfoit -
aic Paugle ABF c=
gal a angle BAE
par la 23. prop. 1. ti~
rant laligne BF jufs
Auesa ce quelle rens

_€ontre la_ perpendie.
-Sulgire AE qn poins,
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¥: dotcpdrla 6. pr. 1. lescoftez FA , FB, feront egaux: Par-

tant le ‘cerclé déerit da centre F & de lintervale FA, paflera

anfli parlepoint B{ & aﬁres avoir mené laligue dioite BE. Je

dis que "angle E , qui eft en laportion AEB eft egal 3 I'angle

- donné (', Cat d*autant que la ligne droite AE pafie par le ceutte
F,& quiicelle AE, laligne DA cft perpendiculaire’ s par fe
Corol. de la 16."prop. de ce livie le cercle touchera icelle DA
en A. Parquoy Ear la preceden. prop. Pangle BAD ,qui par fa
conftru@ion el egal 2 'angle T , fera cgal 4 angle 'E , décrit
dans laportion alterae AEB , pat confequent iceluy angle E fe-
1 egal 2l'angle C, Nous avons dogc décnt une: portion de
cercle furla ligngdennée AB , capable d'un angle egal 4 un
angledomné C.”

Que fi 'angle donné cut .efté obtus , comme G, il et falu

conitruire Pangle BAH cgal & iceluy, & chercher le centre F
~ comme defluss, pour décrie e cercle AEBE, & par la prop. .
recedente la pottion tiircure AIB euft compiis un angie cgal
angle donné G. . . ] o ‘

Quefi I'angle donné-cdt eflé droic il n’cult falu que décrire
un demy cerclefur i ligne donnég , artendu que tout angle fai
au demy cergleeft drost parla 31. pr. 3. Or nous avous donce
conflruit {ur laligno donnéc AB ,un fegment de¢ cercle, &c.
Cequ'il faloir faire. - . R ’ -

“PROBL 6 PROP. XXXIV. =
D'un cercle donné , ter une portion capable d'un *™
angle egal 3 un angle redtiligne danné, o

- Soit le cercle donné ABC ;du.gu(:lal faut 6th uce portion
capable d'un angle reiligne egal 2 'angle doniné D. :

Soit menée la tigue droi-
te EF touchant le cércleen
A :puis par la 3. prop. 1.
foit%\it ?’u; icelle lizrncr,&'
au ‘point A, J'angle redtili-
gne FAC cgal au donné D,
faifant que la ligne droite
AC coupe le eercle en déux
portiens, Je dis que rout
angle qui fera faitenla por- o
tion alterne ABC fera egal

.andonné D\ Car il ferae— T"
galalangle FAC parlasz, -

. '

o
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prop. de ce livie , lequel eft epal 4 D par la conftrution:
. Nous avons donc du cercle donné ABRC coupé une partion ,

&c. Cequil faloiz fawre, - ) . :

THEOR. 2§. PROP. XXXV.
t
§; dans un cercle , deux lignes droite” fe coupent
Pune lautre ; le re@tangle contenudes deux .
arties de 'une , eft egal -au rectangle compris
des deux parties de l'autre: ’ :
‘e
 Soient deux lignes droités AB, CD dans le¢ercle: ACBD
Pentrecoupans en E. Je dis que le fectanglc compris des deux .
parties AE & EB cit cgal au re&tangle conténu des deux par=
aies CE&ED: ,
Or les lignes ,
}ui e coupent
dans le ceecle s ou
clles patlent tou-
tes deux par le
centre , ou bien
Pune d’iccHes ,
feulement | ou
"ty I'une ny l'au-
tre. Que ficlles * -
paffoient tou-
tes deux par le =
centre comme en
la premiere figu-
re,les quatre par- "
ties feront egales; & par ainfi la propofitioneft evidente,
- Quefila leule A B; pafle par lrct‘gnttc P,& divife DC e
. dcux‘c%nlc'mcnt comme én Ja feconde figure, elle la divifera
aufli ,al: toits an{r(glcs.. par la 3. prop. de ce livre. Et apres avoir
mené FD , il eft évident parla 5. pr. 2. que le re&angle de AE,
& EB avec le quarté de EF, fera egal au quarsé de ¥B,ou FD,
( carlaligne AB cft coupée en deux egalement au point F,
& en deuxinegalementen E ) & par la.47. prop. L le Qbar:é
de FD eftant cgql‘iux deax quaiicz de FE & ED ,en oﬂm le

-
e . IR T

t

-
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tareé commun de FE , le demewianc re€tangle de AE & EB,
ctrouvera egal au quarré de ED , c’eft -4 dive au reétanglc de

CE& ED , puisque CD eft coupée endepx cgalementea E.
Que fi la izgne A B paffant pat le centre F{comme en [a
uoifiéme figure ) divile inegalement CD, ne pailant point par
le centic , ik s'eniuivia la meiime chofe. Car apres avoir mené
1a perpendiculaire FG, & da ligne dioite FD : pouraacant que
AB elt eoupée ¢n deux egalement en F,& endeux inegalement
en E, le rectangie de AE & EB, aveclequarré de EF, fera
e9al au quarré. de F B, ou de fon cgale FD par la 5. prop. a.
Mais le quarté de FE eft egal aux deux de TG & GE par Ia
47. pr. 1. Parcillement le quatré de FD, elt egal aux deux
de FG & GD parla 47. prop. Donc aufli le reCtangle de
AE & EB, avecles deux quarrez d= G & GE, fera cgal aux
deux quhrrez de FG & GD: & pairant en oftane le quarré
commua de EG le demeurant quari€ de GD, fea egal an rew
{tangle de A¥ & EB, &quarxé de G E, Mais le mefme
quarré de GD eftaufli egal au rectangle de CE & ED. avec

* le quarré de GE; par la 5. prop. 2. pyis que CD eft coupéeea

deux egalement en G, parla perpendiculaire F G & en deux
incgalement en E. Paiquoy iceluy retanglede CE & ED
avee le quarre de GE feracgal au retangle de AE & EB
avec le quatré de G E : en btant done le quané commun de
GE, le 1eftanglede AE ; EB, fe trouvera egal au retangle
de CE & ED. - T .
Que fi ny I'une ny Pautre des deux lignes ne paffe par le

. cenuie ¥, (comme enla 4. figure ) il s'enfuivra le miefime : car
fi on mene lc dianictre H I, pailant par le point commun
E dela’'s) ficure , le reCtangle de 1E & EH, fera cgal au
re@angle de CE & ED, comme cy-defius a ofté dics & par
“mefime raifod if fera aufli egal au rectangle de AE & EB;
& par la 1. comu, {ent. les deux re®tangles de AE, EB; Irem
de CE, ED,ferontegaux. Sidonc daus un cercle ; deux li-
gnes droites, &c. Ce qu'il falois dermontrer, o
. . L8 CCHOL I EB

Nowur convertsvons cette 35. prop &infi. = .

4. 8i deux lignes droitcs s'entrecoupent , tellemenr que le re-
Qanigle compris des{cgmens d¢ iPune foir egal au rettangle -
.content fous fes fegmens de Pautte, le- cercle décrit par trois
Aes yoints extiémes d’icelles lignes quels qu'ils (oient, pailcsa

aulli pat ke 4 poiat,
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" Que les Lignes droives AB > C D s emrecoupent en Es
& que le redtangle com~, :

pris foms AE, EB [osr agal,
an redangle comprss des
p;trfiz'.r CE,E D-. le dus
gue les quntre poanrs o,
D, B, C> tombent em lg
circonference d%n cercle,
Ceff 2 dire gu’cflant dés -
crit wr cerele paffant par
les tross points A,D, By
5 paffira necej]):}emepr

sl wy paffe , sl paflera,

ox an dela de C, ou du S

desa , comme par le point F. Diantant gme par la 35.
propefition 3. le velFamgle compris fous FE, ED eff cdal

au relangle compris e AE EB, & gque le reflans

Zle concenu fo:e CE w E p et anfsi pofé egal an mé-
me reclangle de AE, E By les rectangles compris fous

CE, ED, & fous FE, ED, feront eganx , lu parese as: .

tour: ce gui eft abfurde. Pur méme raifon le cercle ne

 paffera pas an delddu point €. Donc be cercle déerit par
 des trois points A, D, B l

, paflera par be quarriéme pasnt
C. Ce gw'il falosr demmt,-:,.ﬂ” ? ot '

. THEOR. 30. PROP. XXXVl
Si dchors le cercle on prend quelque point, &

- d’iceluy vers le cercle tombent deux lignes .

droites, 'une defquelles coupent le cercle, 8

" Pautrele touche; [e rectangle conrenu de route

la coupante , 8 de fa parrie prife dehors entre

le point & lacirconference convexe, eft egal
au quarré de la rouchante.

Hors le cercle ABC loitpris le point D'’ duquel foit menée -

laligne DA, coupant le cercle enC , & la lighe DB teuchant
iceluy cercle en B. Je dis que lereCtangle de Ia toure AD & de
[lapartie CD , prife entre [e point donné-&1e cercle,eft cgal aa
quaré de la touchante BD. gt

: , Premicrement

l
)

L]
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Premicrement quelaligne AD pafle par le centic E ,.come

me enla premiere figure, & diceluy centre E aupoint d'ate
rouchement B , foit menée la ligne EB , laquelle par la 18. pr.
de ce livre {era perpendiculaire a icelle touc%antc tED: & pour
autant que laligne AC cft coupée en deux egalement au poine
E,& acelle eft ajoltée direCtement CD , e re@angle de la
totale AD, & de fapaitie CTD avec lequarré de Ck 5 0u BE
l‘cga[e » eft egal au quarré de ¥ D par la 6. pr. 2. ou aux deux
de D8 & BE parla47. pr. 1. Que fi-0on Ote le quarié commun
de BE, le demcurant quarréde 8D , fera egal au demeurant
retangle de‘AD & CD, par Ja 2. com. fent, —

Que fi laligne AD ne paffe par le ccntr@du cercle  propofé,

‘comme enlateconde figure, il fandra demontier en cetce {or-
2e: ducentre E foient menées les lignes EB , EC, D, & Ia
perpendiculaire £7, laquelle coupera AC en dewx egalement
r;u las.prop. de e livee. Fr par la6, pr. 2. comme cy-deflus,

e re€tangle de AD & CD, aveg,le qu&mé de CF, feracgal au
quarré de DY , aufquifies chofes egales fi on ajoute le quarré
commbndc EF ,le re@angle de’ AD & DC, avec les deux
quarrez de CF & FE ,ou lefeulde CE parla 47. pr 1. fera
cgal aux deux quiarrez de DT & FE, ou aufeul de DE par Ia
47. pr-1. onaux deux de DB & BE par laméme 47. pr. 1. "L“Ze
fi on ofte Ies quarrez egaux de CE & BE, les deeurans quatt
de DB, &ic rectangle de AD & CD, feront egaux. Parguoy
fi hors le cercle on prend . quelque point , &c. -Ce qu'il faloig
demontrer. : ) :

. P
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COROLLAIRE.

Par ses chifes oif manifiife, que [§ d'un poiis p/if
bers le cercle, [onr tirées plufienrs /igru: droites , cans
pantle cercle s lesreltangles compris Jous chacune d'icelles

" & [u partic exterfesre, [erom: egaum entr'enx : pource
guc chacum de ces redanglesla ; [era cggl aw guarré de
 la ligne rowchante ] L '

Appers aufSs que dexn lignes drostes tivées &um mef-
me point , &> touchant le cercle, fome egales ener'elles ;

puss que-le quarré de chacune d“ice/le: [era egal am ve~
Gangle de la ligne pirde du me[me point, & coupant le

cercle, & delapartic exterieure dscelle.

Ef aufls cvident que d'un mefme point pris hors le-
“#ercle, pewvent itre [enlement tirées deus lignes dros-
2es qui tewchent le cerele ; Car il faudroir gaw’elles fif-
fent routes egales entr’elles : & partantdu point D popsr-
roiens éere mendes plus de denx lignes drosres cgales de
. part & dantre ds DE, contre la 8. prop. de ce rroi-

Jfiéme livre. ’

THEOR. 5. PROP. XXXVIL

8i dehors le ¢ggcle on prend quelque point, &
d’iceluy point rombent deux lignes droites aw

v cercle, Pune defquelles coupe le eerele, 8¢

" Yauwre Tateeinr : Si le rectangle compris de

~ woute la coupante, & de la partie prife en-
tre le point, & la circonfesgpce convexe, eft
egal au quarré de celle quiarteint; celle qui-
atteint rouchera le cercle.

Hors le cercle A B C foit pris Ie point D, & dficeluy foic
menée la ligne droite D A qui coupe le cercle gu point C,
& la ligne %B qui ateeint le cercle au poine B: & foit le
teltan %e de Ia teute A D & dela partic CD, egal au quas~
zé m%s. Jedis que D B touchele corcleenB. o
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Car du point D, &ant menée la ligne DF touchant le
tercle au point Fy, & du -
centre E les lignes E B,
ED, EF; par la propofi-
tion precédente , le quaré
~de DF lera egal au re-
@angle de AD & CD.
Mais par I’hypothefe le
quané de D B, eft aufli -
egal i iceluy retangle
& partant les quarrez, &
leslignes DF & BD, e- B
ront egales. Item EF &
EB, font aufli cgales par
la def. du cercle, & ED
i foy-méme ; ainfi les
deux triangles DBE &
DFE; ayans les trois cbtez
egaux aux trois coftez,
chacun au fien, les anglcsﬁ& F, feront egaux par fa 8, P
L & F écant droit par la 18, prop. de ce livre , auffi B fexa.
droit ; & par le Co.. de Ia 16. prop. 3.laligne D B touchera
Je cercle; "Parquoy R dehors le cercle on pread quelque poing
&c. Cc qu'il falorr prouver.

Fitt du troifiéme Elemeric:’
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)28 N & figure rediligne fe dit écre
) inferite en une figure redtilignes
& lors qu'un chacun des angles de.
la figure inferite, touche un cha=
&7 cun cofté de la figure ent laquelle
) Wmed clle eft inferite.

* 2. Semblablement aufli une figure fe dit étré cit

confcrite i une figure, quand un chacun ¢oté de
Ia circonfcrite rouche un chacun angle de inw
ferite. , ’
Ainfi le triangle ABC, duyuel chague angle rouche
#n chacun coffe du rriangle DEF ef dir effre inferie

en icel;g triangle DEF. Ef aw contraire s g canufe que

‘chague costé diceliay triancle DV F touche chague ana

gle du triangle ABC il eff dir effre civconfirit sicelyy

" trimnple A5C.

1l fant entendre le mefine des inferiptions & circone
Jersptions des antres figures redilignes ; & jagoit g ths

e e TR AT N, PRI

e



les foient proprement
dites effreinferises, ow.
¥srconfciires quand le
pombre des coffez de
Lsnfering eff cgal an
mombre des coffer, de
la circonferite , & le
nombre Aes angles anfs
egal : f§ eff-ce tomres
Jois gl Weff pas du
rout meceflaire , vesw
gue plufiewrs Geomea

metres ont enfelgné 4:

infcrive un quarré, un
pentagone, &c. dedans
#n triangle , &rc.

ELems Nz 2i)

.

-3. Mais une figure rediligne fe dit érre inferite

au cercle, quand un chacun angle de la figure -

infcrite , touche la circonference du cercle.

4. Et une figure re@iligne fe dic ére circonw
fcrite au cercle, quand un chacun des cotex
de la figure circonfcrite, touche la circonfea

- rence du cergle.

D

Ainfile trians
Zle ABC [era
AW sre mfcrie
asucercle ABC,
& caunfe que
chague angle
d'iccluj_trian-
Zle touche la
ciréanference
Audis t‘eft‘lt‘
ABC. Mais
Lo triangle
DEF [era dip
eflre circon-

Jerie ax cerce

) : S )

\
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A BC , ponrce gue chagme cisié d'iceluy triargle DE¥
touche I circonference dudit cercle és points ABC.

§- Semblablement auffi le cercle fe dic étre in-
feric en une figure rectiligne , quand ‘la cir-
conference du cercle toucic un chacun cofté
de la figure en laquelle il eft infcric, ‘

6. Mais le cergle fe dit étre circonferit 3 une

figure, quand la circonference du cercle tou-

Y

* che un chacun des angles d’icelle figure d¥en-

tour de laquelle il eft décrit.

Copime par exemple, en ls figure prec. le cercle A8 C
£} dir effre infcrst au triangle DEE , 2 caufe qu'sl tosr
che chague costé dicelny triangle és points 4,8, €
mais le méme cercle 4B C ¢f dir effre urconfcrit as
rriangle ABC ,posrce qusl rouche chaque qugle dicelyy
2ripngle, o ’ '

: »

. 7. Une ligne droite fe dit étre accommodée an

-cercle, quand les extremirez d’icelle font en la

- circonference .du cercle.
rg: - . A
Ainfi la ligne droire AC fera
dite effre accommodée au cer- &
cle ABC, & caufv que les ex-
gremirex, dicelle ligne 4C fone
a; la civéonferemce dwdit cer-
cie. T

B /€

PROBL.1.. PROPL

‘Au cercle donné, accommoder une li ne'droite
egale 3 une ligne droite donnée,laque le ne foic
pas plus grande que le diametre du cercle.
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Soit le cercle donné ABC , daus lequel il faut accommoder

une ligne droite cgale 3 la ligoe droite donnée D, qui n%ft -

as plus grande que le diametre diceluy cexcle. )
P Sgit n;gcné le‘}iiamctrc AG, & fi la ligng donnée cft egale 3
iceluy diametre,on - ’
aura accommedé
au cercle ABC la
ligne AC egale i
la donnée D. Majs
fi D eft moindte

ue le diametre
AC, diceluy foir
recranchée la partie
. A E cgale i ladite

ligne D. En apres
du centre A, & de
T'intervale AE foit
décrit le cercle BE .
coupant le cercle donné au point B, & foit menée la ligne droi~
te AB:icelle fera accommodée au cercle, & egale 3 D.

Car les extremitez d’icelle A B font en la circonference du
cercle A B C érant menée delextremité du diamette A au
point de Iinterfe@ion B. Mais parla def, du cercle les lignes
droitcs A B & AE font egales , & par la conftruion, icelle

AE eftegale 2 D : doncpar lat.com. {ent. AB & D feroat”

egales cotr'elles. Nous avons donc accommodé ay cercle dons-
aé une ligne drojte, &6 Ce qu'il faloje faire.

SCHOLIL

Commandin adfjosite en cet endroit le probl. fusvame. -
En un cercle donné accommoder une ligne droite egale 3 une
ligne droitc donnée, qui ne foit pas plus grande que le diame-
tre du cerele, & parallele 2 unc auereligne droite donnée.
Soit le cercle donné ABC, duguel le centre eff D, an=
awel il fuut accommoder wne ligne droite egale 4 ume
dimnée EF,qui n'eft pas plus grande que le diemetre du
cercle , & laquelle fsis parallele i ls bigne droire don-
mée G, Parle centre D / vir 2ire le diametre ADC pa=
- ralleleilalipnedannée G. Que [EF eff cgale an diametre

2AC, ferd fast ce awi effort re'pm' iMassficllen cf egatle &

e

PSR



- point A, auquel point foieng

\
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iceluy diametre,foit scel.
le conpée eni denx egule~ .
ment an point H , & foir "B A
prife DI egale 4 EH, & / ] ’ q
Dl(egded‘ HF‘,aﬁn : : . \N
?tlc la toure IK foit epa~ i "

¢ alasoure EF ; pusspar A\ . '
les posnts 1, K ,P/bi:nr i\ [ o ‘ X ¥ L
tirées 4 angles droits /0
'L M, NO,¢&» foit joimt M L

MO : leelle MO accom- \__/

modée aw cercle [ern e~ - .
gale 4 EY , & pm‘/;llelei . S &~
G.Carputsque LM; ,NO .

[onr egalement distuntes du centre Dyelles ferame cras
les ent’clles par la14.pr-3. & parla3, prop. 3. elles fe-

_ ront conpées en denx egalement en 10y K 5 érane cosm

P"'" P’ angles drosts par le diamerre ACS > prreans IM,
KO font egales entr'elless & pomree gqu'eflles Sont avfis
paralleles par la 28, pr. 1. femblablemenr IR , 410 [eromp
ggales & paraleles par ln 33. pr- 1. Pargnoy ven gue IK eff
egale s BY & parallele & GyaufSi MO fera egale 4 scélleEF,
& pavallele i G purla3o.pr. 1. Par méme rasfom, f§ on rive
LN yelle fernegnie u EF , & parallele 4 G. Donc an revele
ABC, eff accommodée la ligne droire MO, 0w LN, egale 4
EF & parallele i G. Cegn'id fallost fasve. v
PROBo 23 PROP. IL
Dans un cercle donné, inferiré un triangle equian-
led un triangle donné.

Soit le cercle donné ABC , dans lequel il faut infcrire wm.
triangle equiangle au donué DSF

Soit menée la ligne droite
GH,, qui touchele cercle au

=

faits les deux angles GA B
egala ['aggle D ;& HAC e-
gala l‘ang?c F, par la 23. pr.
I tirant les lignes AB.AC,
iufques & cc qu'elles rencon~ :
trent L2 cizconference en B & C : puis foit menée BC. Jedig -

>
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gue le triangle infcrit ABC eft equiangle au donné DSF. ’
~ Carpuis que Ia ligne GH touche le cercle , & la ligne ABle
coupe en deux porrions, 'angle C en la portion BCA fera egal |
& l'angle de Patouchement GAB, & par confequent 4 langle
D fon egal par la 32. pr. 3. & par la méme zaifon, la ligne AC
coupant le cercle , Pangle B fera aufli ;:igal alangleF,& parla
32.pr. 1. letroifime angle A fera auffi egal A langle § & par
confequent les griangles DSF, BAC {eront equiangles. Au cer-
cle donné nous avons donc décric un' trizngle equiangle 2 ug
trjangle donné. Ce quiil faloit faire. ;

PROBL. 3. PROPD. 1IL

‘Alentour d'un cercle donné, décrire un triangle
* equiangle 3 un triangle donné.

Soit le cercle donné ABC , 4 I’entour duquel il faur décrire
un triangle equiangle au triangle donné DEY,

Soit prolongé le cofté DY '
de part & d'autre julques en
G & H, & du centre D foic
menée €comme on voudra la
ligne DA, fur laquelle & au
point D, foient conftruits les
deux angles ADB egal 4
EDG, & ADC egal a Pangle
HFE parla 23.pr. 1. & aux
tiois lignes DA, DB, DC,
foient menées les trois lignes
perpendiculares IK, 11, KL,
lefquelles roucheront le cer-
cle & points A, B, C,par le A
Corol. de la 16. pr. 3. & icelles fe rencontrans aux trois points
1,K, L, feront It triangle IKL s lequel ie dis cftre e triangle
demaadé. . ‘ .ot

Caril apert deja quil eft circonfritan cercle ; puis que tous |
les eoftez d’iceluy le vouchent és points A » B, C. Et d’antant

& 2y

\
Y

D,

A

- que toute figute de quatre coftez 3 les quatte angles egaux 3 |

Quatre angles drvics comme nows avons demoneséa la j2. pr.
1) le wapeze A D B I aura les quatre ‘anglcs.cgau&i quate

o

4
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les deux autres D & I, (-
ront egaux 4 deux droits,
cefta dire egaux aux deux

_GDE & FDE, qui font

egaux 2 ‘deux angles droits
par la 13. propofition 1. &
par la conftruétion ADB eft
egala GDE : donc PPangle X
fera egala I'angle EDF. Pag
melme difcours angle K ¢

* trouvera egal 4 'angle DFE.
Ft par la 32. pr. 1. le troifié-
me L {era egal an rroifiéme
E :ainfi le triangle circon-

. WATRIESME
droits,Mais les deux A& B eftans drojts

par la conftruttion,;

fcrit IKL fera equjangle au trianglé domné DE 13 : Parquoy

nousavons fait ce qui eftoit requis.

PROBL. 4 PROP. IV.

Dans un triangle donné, décrire un cercle,

cercle,
Par la 9. prop. 1. les
deux angles' B & ©
- foient coupez ¢n deux
cgalement  par leg
. deux lignes BD &
CD , fe rencontrans
au point D : Item di-
celuy point de rencon-
~sre ‘D, fojent menécs
-les trois perpendicu~
laites DE, DF, DG,
parlaix pr.yr. & du

Soitle tiianglc donné, ABC, dans Jequel il faur déctire un

centre D, & interval-
le DE foit décrit le

cercle EFC, Je dis qu'iceluy cexcle eft infcric ap triangle

doané ABC.
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Car d’antant que Pangle DEB cft droit, il feracgal & angle
DFB,qui eft parcillemér droit,& le total B €rant coupé en deux
" egalement,lesidenx D1 B & DBE, feront egaux aux deux DFB
& FBD , &;le cofté DB eftant cBmun, le cofté FD fera egal au
cofté DE par la 16. pr.1. Par mefme difcours DG (e prouvers
egaled DE , & par la 1. com. fent. lestrois lignes DE , DF,DG, .
feront egales entr'clles 2ainfi le cercle EFG déerit deinter~
vale DE; lefera anfli de lintervale des deux autres : & partane
' il paflera parles points ¥, F, G, & en iceux touchera les rroig
j coftez du triangle par le Carol. dela 16. pr. 3. pource qu'g -
' iccux coftez font perpendiculaires les demy diametres DE,DF,
{ DG. Donc par la s, def. de ce livie, leceicle E F G fera infcrit
" autriangle donné : Ce¢ qu'il floic faire.

PROBL. 5. PROP. V.

Alentour du triangle donné décrire un cercle,

Soit le triangle donné. ABC, 3 Pentour duquel il fauc décri- -
-zeun cercle, '

Soient coupez en deux cgalement les deux coftez AB & AC
aux poiots D & E par |a 10, pr. 1. & par la 11 pr. T.d'iceux poinss
D& E, foient levées les perpendiculaires DF , E¥, fe rencon—
trans au };oint F, lequel fera ou dans le griangle , on au cofté
BC, ou hors le triangle : & apres avoir mené les trois lignes

EA, ¥B,FC, lesdeux triangles ADF, BDF, auront les cStez
AD, BD egaux , & DF commuyn,& les deux angles au point
D egaux pour cftre droits : donc les Lafes AF,BF.fcront egales
parla 4. prop. 1. Par mefme difcours AF,CF, feront auffi ega» -

.

laal

e TIREAL
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les ¢ & par la 1. com. fear. les trois lignes FA, FB, FC , ferone

egales entrelles : & partant le cercle décrit de F, & de L'interva- |,
le F A, paflera auffi par les points B & C, Nous avons donc dé- +

it un cercle 2 I'entour dupriangle donné ABC : Ce gu‘il fal-
Joit faire, :

COROLLAJIRE.

Par ces chofes eff manifefte, que fi le centre sombe dung
le rrinngle | les tro s angles font algws : carils font tons
en une grande portion de cercle :maswe 4l tombe en Pun
des costez 1’4ngle op’o;e’é i:ely) ﬁt¢ drait‘, arrendss
qu’sl fera au demy cercle: fi finalement il tomebe bors le
zriangle , Dangle oppof¥ [era wobews , car 3 [era en wne

“moindre portion de cercle.

Et wi contraire, il eft evidens que fi le sriangle eff 0xs~
gones le centre rombera dedans sceluy : mais s'sl et rew
Fangle il tombera an cofté opposé 4 Pangle droir; & fi4
palement s'il eft ambligene , le centre tombera dehors.

ScHoOLIE, !

O peur aufsi colliger de ce Probléme la maniere de

- ‘Aéerire un cercle par trois peints domnez, , lefquels ne
[fosent en une ligne droite :\car gyast joint Sceux paints
ar lignes droites, om anra un triangle, 2 lentour du-=
quel il faudra décrire un cercle , comme 1l ef} enfeigné
en ce Prob. Cecy [e pravigue aufsi plus facilementicoma
me mous svans enfeipné en noffra Geometric pradtrque,
Probl. a1,

" PROBL.G6. PROP.VI,

Dans un cercle donné, déerire un quarré.

Sorr fe cercle donné A B €, dans lequel il faut décrite un
quaré, o _ : .
-~ Soient menées les deux diametses AC & BD f{e coupans -au
centic E enanglesdroits, & foient menées les quatre lignes
wdroites AB, BC, DC, & DA. Jedisque lc guadtilatct.c ABCD

oft ao quaceé infcas aw cercle donné,
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Car dautant que les quatre angles au point E font droits, &
egaux par [a conftruction, les 4.
arcs aufquelsils infiftent feront
egaux par ‘la 26. pr. 3. & par-
tant les lignes droites qui {ou-
ftendent icgux arcs feront aufli
egales par la 29, prop. 3. donc
tous les coftez du quadrilatere
ABCD feront egaux entr’eux.
Mais par la 1. prop. 3. lesan-
gles diceluy quadrilarere font
dioits® chacun d’iceux cftant
au demy cerclet donc le qua-
drilatere ABCD eft un quarré .
infcric au ‘cercle propoté, Ce qu'il faloje faire,

PROBL. 7. PROD. VIL -

A Pentour d'un cercle donné déerire un quarré..

* Soit le cercle donné F G S I al'entour duquel il faue décrire
un quarré.,

Soient menez les deux diametres FS & GI (e coupans i ans
gles droits au centrc E, & par la :
31. pr. L. des points G & L{oient . s
menées les deux lignes BC,
AD paralleles au diamerre FS:
Item parles points F & Sifoient
anfli menfes les deux lignes
A B,D C parallelesd GT, &
icelles 4. lignes paralieles fe ren-
contrans aux poines 3,5, C, D, .
feront le quadrilatere AECD, . .
lequel je dis efticle quartéde- & >
nandé. ‘ -

Car en premier liew', il eft evident par la conftruction
qu'il eft parallelogramme, & par la 34. prop. 1. les quatre cé-
tez {eront €gaux, chacun d'iceux eftant egal A 'on des’ deux
‘diametres F'S , GI , qui font cgaux entrcux, Pareillement -
par la mefine trente-quatie propofision 1, les quatie angles
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£, B, C, D, font egaux aux quatre qui font au point E, cha-
cun 2 fon opposé, d'auntant que ce font parallelogrammes.
Mais chacun d'iceux angles du point E étant droit, aufli
chacun desquatre A,B, €, D, feradront 5. & pat confequent

le parallclogiamme ABCD), aura Ics quatre coftez egaux, &

les quatre angics droits, & partant il {cra quarré, les coftez

duquel rouchent le cercle éspoints, F, G, S, I, par le Corol.

de la 16. prop. 3. Parquoy nous avons décrit un quané &

Pentour d’un cercle donné. Ce qu'il faloit faire; '

PROBL. &  PROP. VIL

Dans un quarré donné, déerire un éercle.

7/

 Soit, le quarié donné ABCD , ( en la fig. ptec. ) dans lequel
il faut décrire un cercle. T
. Soicnt coupez en deux egalement les quatre coftez du
quarr€ 2ux points ¥, G, §, 15 & aprés avoir mené les deux
-lignes F § & GI s'entrecoupans ay pome E, d'iceluy point E, &
. de lintervale EF, foit déerit un cexcle F G S1, lequel fera
e demandé.

Car drautant qie AD, BC font egales & paralleles, leurs
moitiez ALBG f{eront auffi egales & pa:alicles,& par la 33. pr.1.
AB fera egale & parallcle aIG. Semblablement CD fera
egale & parallele 4 la mefme 1 G : & par mefmes raifons on
demontrera que AD , BC font egales & parallclesa FS. Donc
le quarré donné fera aufli divisé cn quatre parallelogrammes,
Iefquels par la 34, prop. 1. auroiit les coftez oppofez cgaux:

- ainfi AF&IE ferovt cganx s Item FE& AT; FB& EG; ID
& E § 5 mais toutcs icelles moitiez des coftez du quarré {one
egales entrelles ; partant EF, EG, ES, EI, feront auffi egales
enti’clles. Parquoy le cercle déiit du point E, & de I'interva.
le de I'une d'icelles, comme EF, paflera auffi par les points
G.S,1, & touchera le quarté aux” mcflines pomts F, G, §,

. T, par le Corol. de la16. prop. 3. pource que les angles 2iceux

pornts font droits. Nous avens donc décrit un ceggle.dans le
quarté donné ABCD : Ce quikfaioit faie,
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* PROBL. ¢~ PROP. IX

A Pentour d'un quarté donné, décrite un: cets
<le. ‘

. Soit le quarré donné ABCD, 4 l'entour duquel il ’faus

_ décrire un cercle,

Soient menées les deux diagona-
les AC & BD, s'entrecoupans au A
point E : puis du centre E, & de o
Pintervale EA, foit décrit le cer= /
cle ADCB. Je dis qu'il fera le de-
mandé, c’eft i dircqu'il palierapar  '® .
Aes quatre angles-du quairé donné
ABCD. '
Car le cofté AB &rant cgal au
cofté A'D, le triangle BAD fera
Ilofcele : & par la §. prop. 1. les an- T
%Ies ABD & ADB, furlabafe BD feront egaus s & chacun
emy droitpar 1a 32 prop. 1. eftant angle BAD droit par la
def. du quarré. Par mefme difcours, nous demontrerons que
tous les autres angles des points A, B, C, D, feront auffi de-
my droits : & partant egaux entr'eux : ainfi au triangle AED
fes deux angles EAD & EDA feront egaux , & par confequent
les lignes dioites EA , ED , auffi egales par la 6. prop. 1. & par
melme difcours ED feracgale 3 EC, & ECa EB; comme
‘aufli EB 3 EA : & partant [esquatre lignes droites EA, ED,
EC& EB, (cront cgales ent’elles. Parquoy le cercle décrit
du centre E, & delintervale de Pane d'icelles lignes pallera
par I'excremité des autres , qui font les angles du qua:ré dou-
né ABCD. Nous avons donc décyit un cercle 2 i"entour d'an
quarré donné ¢ ce qu faloit faire.

PROBL. 10. PROP. X/
Décrire un triangle Ifofcele, ayant un chacan
des angles de deffus la bafe double de Fau-
tre. -
Seit pris quelconque ligne droite A B ; laquelle par la 11,

\
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*lacirconfereace BD : &
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. 2. foit coupée-en C, enforte que le rectargle compris de
AB, BC, foit cgal au quartéde AC : puis du cenere A, & de
Pintervale AB foir décrivun cercle, dans lequel foit accom—
modée la ligne droite BD egale 4 AC : & apres foir menée la
ligne AD. = Je dis que ABD eft un triangle Ifofcele ayant
cﬁacun des angles AB% > ADB doublc de autre angle A, ain-

i quil &oit 1equis.

L. /.

Cat en preinier lieu, il apert aflez qu'iceluy triangle ABD cft
Iofcele, puis que les
deux coftcz A B, AD,
procedent du-centre A 3

apres avoir mené CD,
a lentour du tiiangle
ACD , foit décrit le
cerele ACD parla . p.
4. Drautant que par
la conftru@ion le re~
Qanglede AB& BCeft
egal du quatié de C A,
oa de fon cgale DB;

B rouchera le cercle
‘ACD en D, &parla
32. pr. 3. l'angle CDB

feracgal al'angle A, qui eft au fegment alterne €AD : & fi

* 4 iceux angles on ajoiite le commun ADC, les touts fe=«

ront egaux ; fgavoir le total ADB, au deux CAD & ADC:
mais Pangle exterieur DCB, eft auffi egal aux deux eppofez
interieurs CAD & ADC par la 32.pr. 1, partant il fera auffi
egal 2 'angle ADB, ou ABD, qui luy el{

puis que le triangle eft Tfofcele : & parfa 6. p. I letrianglé

© DCB fera auffi Iofeele , & le cofté CD ecald DB: & par~

tant aufli egal 3 CA; & le tiiangle DCA eftant Hofcele , il
aura les deux angles fur la bafe /L cgaux par la . prop. 1. 8
Pangle exterieur DCB{ qui eftegal a tous les deux ) fera dou~
- ble dufeul A auffi ferafoncgal B, & partaot auffi fon autre
egal ADB. Nous avoos donc conflouit le triangle Lofcele

-~ ABD, ayant chacun des angles de defius labafe BD double

du troifiéme : Ce qu'il faloit faive.

* COROLy;

egalparla’g. p. I. -

o — s

. B
P
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Et s mxnt. Y e
= ' COROLLAIRE.
Pokrce que les 1705 angles du sriangle ABD font cgaus
& dewx droirs s 'csF a dire a4 cing cinguidmes de denn
Mroits : Il eff cvident qie langle A ef¥ la cinguséme par=

" yie de deux droits, & chacunm des autres B & D, les

dens cinquicmes parties : Item A effre les deusx guints
Wian drviy & chacundes deux 8 & D les quatre quints ;
puss que tows les tross [ons cgans 4 denk droses  Ceff 4 dive
A dix gupvri d'wndroir,

SCHOLIE

OF par quelle manicre om doit comfiruire un triangle Ifo<
Jeeley ayane un chacun des angles de deffus ls bafe ,non
Seslement double deLantres comme faiticy Cuclide | mash B
wsfSi felons quelcongue raifon donnée, nows Lavons enfesd
gne’(4pre: Pappus & CL;’U{»: } en mostre Geom;rifg*
practique Prob. 37, & Scholie du 116. :

* " pROBL 1. PROP. XL

Dans un cercle ‘donné, déerire un peritagond
equiangle, & equilateral.

Soit Ie cercle donné ABCDE; daoslequel il faut infcrire [
pentagone demandé, ‘

Soit par la prec.
prop. conftruit [e
triangle FGH
Ifofcele , qui aic
chacun des an-

les G & H doy-

lede Pangle F3 -
puis au. cercle
donné fuit inferit

equiangle = au
tiiangle FGH
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“patlaz.p. 4. Et ayant coupé les angles ACD, ADC enr detix
cgalement par les lignes droites CE & DB paria g, p. 1. foiene
menées les lignes droites: CB, BA, AE, ED, Je dis
que le pentagene ABCDE infcrit au cercle donné , eft equizh-
gle & equilateral- o

Car puifque le triangle FGH & chacun des deux angles firr
labafc GH, double da troifiéme F; le uiangle AGD, qui
eft equiangle 2 iceluy FGH , auraaufli chacun des aogles de -
deffus 1a bafe CD double dd eroifiéme A , lefquels écans cou—
pez en deux egalement par les ligues droites CE & DB, les
cing angles ADB, BDC, CAD, DCE, ACE feront cgaux, . *
& parlaz6. prop. 3. ils auront circonferences egales pour ba«
fes : mais les egales circonferences comprennent lignes droites
cgales par la 29, pr. 3. donc tous les cing coftez AB, BC,CD;

" DE& EA, érans egauX ; le pentagone {era equilareral,

Auffi cft-il mantfefte par la 27, prop. 3. qu'il eft equiangle,

* d’autant que chaque angle d'iceluy ¢ft fofireuu de circonferen—
ecs cgales, fgavoir de riofs arcs comprenans trois coftez’ dur
pentagone , vii que nous avons prouvé que tousiceux arcs {one. _
egaux. Nous avons donc décrit dansun cercle donné wa pen=
tagonc equiangle , & equilateral : Ce qu’il faloit faire, .

''COROLLAIRE S

: ’Dnﬂj s 5l .r'enﬁa'r, gue Pangle dy pentagone equilas
‘teral & equiangle, comprend les trois eimquiémes par-
ties Ae deux droirs, ou bien le.\r 6 guines d'um dreir.
Car puts que les. 2rois wngles BAC, CAD, DAE fonr

" egans paria17,prop.3. & CAN et lequine de denk droiesy
ou les deux guints d'un drois 5 le total BAE, gui e} com= :
posé de ccs trom s fera leg tross quints de dews angled -
droits, on bien les fix quints d'4m droit. u

bS
i
bl

SCHOLIE, .

: . . d
Clavisu enfeigne en ce lieuscy dews manieves paurdie 1
erire um pentagone equihtcu/{ & equiangle [ur une -
ighe droite donnée & rerminée s la plis facsle defquels  *

.. bés noxs muons enfel;gne'e en noffre Geéomezrie precique,
Drob, 38, eff pourquty mose w'en feronsicyrepetition, ~

- L - W
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PROBL. 1z PROP. XIL

A fcﬁtdut d'un cercle donné, déarire un pens
tagone,équiangle & equilageral. -

Soit le cercle donné ABCDE, 4 l'enrour duquel il faut
décrirc un pentagoac equilareral & equiangle.

Daus iceluy cercle foic déerit-le pcnta%onc ABCDE par la
prec. prop. & apies avoir mené du centre F les 5 lignes FA,FB,
FC, 1D, FE, (oient meies fur icelles les 5 lignes perpen=
diculaites GH , HI , IK; '
KL, LG parla t1; propi
1. fe rentontrans ux cin
foints GaH) 1, K)I-.

elles {e doivent yencon~ )
trer s car puis que lesan~ e
gles GAE,GEA fone ( _
moindres que  denx [ -
¥

droits » €rans partics des
angles droits GAF, GEF
‘ta la r1. com. feat, i

ignes dipites AG, EG
fe rencontreront de la
pait de G, & ainfi des '
autres. { Jedis que GHIKL eftle pentagone demarl?, .

. Car il eft evidemment cireenterit au cercle donné, pulg
que parle Coroll. delaté. p. 3. les lignes droites GH , HI» 1K;
Ki, LG touchent ledit ce:cle éspoints A, B, C,D;E : . Ea
apres fi on menc les cinx lignes ¥G, FH , FL, FK, FL'; d'ane
~ tark que les angles FAG, FEG font dioits par la'47. puop. 1.
le quarsé de FG {eraegal aux deux quarrez de FA , AG il few
“ta aufli egal ank detixde YE, & EG; & par confequent les
deux quarres de FA, AG, feront égaux aux deux de EE;,
EG. Maisles quarrez de FA , FE font cgaux { étans décrirg
fur lignes egales. } Doic ceax de AG, & EG feront auflt egauxy
& leslignes AG & EG egalés i Parquoy lesdeux cofiez A ¥,

FG du triangle AGF font egaux auxdenz coftez EF, FG diy . -

trangle EG F, chacunau fien, & labale AG egale 2 labafe
&E 3 & parla 8.prop. 1.les angles AFG, EFG feroms egaus ;

P
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& -partant AFE fera double de AFG. Par mefme difcovrs
AFB, qut eft cgal A AFE parlaz27.p. 3. ( ear ils ont cgales
circonferences potr bafes ) fera aufli double de AFH, & par
- confequent A¥G & AFH feront egaux: Donc les triangles
'AGF, AHF ont deux anglesegaux a deux angles, chacun au:
fien , & le cofté AF commun : & par la 26. prop. 1. AG fera
- ecgale 2 AH. T'ar mefme difcours GE & EL fe trouveront cga-
fes : mais AG & EG cftans egales, auffi lews doubles GH &
GL feront egales. Par mefme difcours on prouvera tous les
autres coftez egaux, & partant -le pentagone GHIKL fera
equilateral. .
Qu'il foit auili equiangle, il eft evident ¥ car nous avons
monté que les angles des triangles AGF, EGF font egaux.,
feavoir cft, les angles AGF , EGF : Ttem AGF,‘AH? : &
won ¢n pouveit dire autant des autres : doff les deux angles
?ous le point G, feront egaux aux deux angles fous le poine "H,
& ainfi des autres : partant le pentagone fera equiangle & equi-
lateral. Nousavons dont décrit a 'entour d'sa cercle donné
un pentagone, &c. Ce quiil fatoit taire.

PROBEL. 13. PROP. XIIL

Dins un pentagone donné equiangle, & cquiw
lateral, décrire un cercle. .

Soit donné un pentagone equiangle, & equilateral
ABCDE, dansleqnel il faurin{crice un cercle. o
."Tat la 9. prop. 1, foicnt eoupez cn deux egalement deuz des
angles diceluy A & B, par - :
kes lignes AF & BF fe ren-
contrans au point F, &
par la r2. pr. 1. d'iceluy

ing Ffoient menées FG,
I’ FH,;K, FL: pctpen-
diculaires fur les coftez du
Fntzgonc 3 puis du centre
» & intervale FG foir
décrit- fe cercle GHIKL.
JYe dis quil eft infcrit au
pentagone donné.
. Gac ayant mené les i

——

R P*R ;- -

3
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gties droites FC, FD & FE : d'autant que les deux coftez

-AB, BF, du triangle ABF, {ont egaux aux-deux coftez CB;

BF du triangle BFC, chacun au fien, & les angles A BF.

-CBF, contenus d'iceux coftez, egauxpar la confirudtion;

les bafes AF, CF feront egales, & les angles BAF, BCF
aufli cgaux "par la 4. p.1. Mais puis queles anglesdu pentaw
goue A& C fonr pofez egaux s & que par la conftruction Pan-
gle BAF eft moitié de BAE; I'angle’ BCF feraauffi moitié
de BCD, & confequomment iceluy BCD, eft divisé en deux
cgalement par I3 ligne F C. Par méme raifon nous montre-
rons que Ies deux antres angles du pentagone D & E4 font di-
vifez en deux egalement par les lignes D & FE. Maintenant
puifque par {a conftruction les deux angles fous e point ‘A font
cgaux, ayant”efté le total coupé en deux egalement, & que
Iangle droit G eft cgal & I'angle droit L, & le cofté FA
commun aux deux ttiangles AGF, ALF, par la26. prop.1.
les deux autres coftez feront egaux, fgavoir AGA AL, &
FG A FL : par mefme difcours FH, FI, FK, {e trouveront
egales : & partant le cercle décrit de F & intervale FG , paffe par
lespaintsG,H, 1,K, L, efquels il touche les coftez du pen—
tagonc propofé par le Cor. dela'16. p. 3¢ - Lecercle GHIKL
e(% donc infcrit au pentagone donné. Ce qu'il faloit faire.

PROBL. 14. = PROP. XIV.

A Tentour d’un pchtagone donné, lequel ef
equiangle , & equilateral, déerire un cercle.

Soit le pentagone cquia:)glc » & equilatcral donné ABRCDE,
2 l'entour duquel il faut décrire yn cercle. - ;
- Soient coupez les deux angles A & Ben deux egalement
parla g. p. 1. avecdes lignes droites AF & BF {ezencontians au
point F, & &iceluy point F; & intervale de I'une d'icelles
deux lignes, foit décrit le cercle ABGDE, Je dis qu'il fera
circonfcrit au pentagone dongé. .

‘Car ayanrmené les trois lignes FC , ¥D, FE, nous demon—
trerons commc au precedent Prabl. qu'elles couperont en deux
egalement lesan {;s C,D,E, Enapres, puisque le penta~ -
gone cft equiangle , & chaque angle d"iceluy tft coupéen deux
egalement, ausiangle AFE les deux angles fur la bafe BA few
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:04;: egax, & par%(. prop. 1. les deux coftez AF & BF , fe<
sont auffi cgaux ¢ par le mefme difcours BF & FC ferons aufli-
egales , & ainfi des aptres coupan
tes ; & gar la1 com. fent. il eft
evidér quicelles 5.lignes FA,FB,
FC,FD, FE feront egales en-
tr'elles, & partant que le cercle
décric de Pntervale de lune d'i-
gelles , paflera parles extremitez
- des autres , qui font auffi fes cing
- angles dw  pentagone dopné.
arquoy nous avons décrit un
cercle & Pentour d'un pentago-
ne equiangle, & equiiateral don-
wé. Ce qu'il falois faire,

PROBL. 15, 'PROP. XV.

‘Dans un” cercle donné, inferite yn bcxggoqé
equiangle, & cquilateral, :

Soit le cercle donné ABCDEF, dpnt le centre eft G 5 dang
Icqucl;cerdo il fay inforige un hexagone cquiangle, & equi~
latcral, o -~ i -
. _ Soif menéle diametre AD, puis dg cemete D, & intervale

DG, foit décriv le cercle GCE ) '
: le donué aux poines €

- & E, defquels poiars foieut me-
- néesles degx lignes CGF, EGB:
finalement ; foicnt mendes les
¥igues droites AB,BC,CD,.
DE, EF, FA; & onauradée
“erit au cercle donné Ihexagone:
ABCDEF, que je dis écre equi-
Jateral , &-equiangle.

Car il eft evident { demon-
grant comme en fax. p. 1. ) que
. Yes deux triangles CDG , DEG

- sonftruits fur la ligne DG font
equilatcranx ; & par le Cor, de

£
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Ia 5 p. Y. chacun d'iccux fera'aufli cquiangle s & par 1a 32,
p- 1. un chacun de leurs angles vaudra le tiers de deux angles
‘droits : & puis que par la 13. p. 1. les deyx angles CGE ;' EGF

font egaux a deux droits, Iangle EGF vaudra anffileticrs de .

deux angles droits : donc tous les angles dupoint G {krent
£gaux entr'cux, valant chacun ua ticrs de deux angles droits;
puis que par la 1§. p. 1. les oppofez au (ommet font cgaux : par-
tant les fix bales AB,BC,CD,DE, EF,FA, fcront egales,

& les angles fur icelles auffiegaux parla 4. p. 1. Donc Phexa=

gor.c ABCDEF fera equilateral + mais il eft aufli equiangle.
Car puis que tous les angles des fix ttigngles fone egaux, les
deux du point A feront egaux aux deux du point B, & ainfi des
-autres. Nous avensdoenc déciit dans un cercle douné un hexa~
gone cquiangle & equilateral : Ce qu'il falois faire,

COROLLAIRE,

Par cecy off manifefie que le soilé de Phexagone ¢}

" egal an demy diamerre du cerdle; car le coffé de Phe
xagone D C, eft egal aw [emidiametre D G par lg def,
dw cercle. .

PROBL. 16. PROP. XVL

Dans un cercle donné, déerire un quindecagos

o ne cquilan,glc & equilateral,

Soit 'le cercle donoé A B C, dans lequel il fane infcrire un
quindecagone equiangle & equjlareral. :

Soitpremietement décrit dans iceluy cercle le trianﬁlc equis-

lateral ABC par la 2. }7 de cc live s les trois coftez érans
egaux , lacirconference fera divisée en trois egalement par los
26. ou 18, pr. 3. parcillement , foiten iceluy cexcle infcrit le
peacagone ADEFG pac la1r. prop decelivie, ayant Fun deg
angles au poiat A. Je disquayant mené la ligne droite BE ; ce
ferale cofté du quindecagone demandé.

_Car, comme il a efté dit, Parc ADB sft le tiers de toute [a
gircoriference s partant doit contenir cing coftez du quindeca~
gone. ‘Trem la ligne droite AD , coflé du pentagone,, fold -
weng [far¢ A D, ci,nquiémc partic de .gixcanfcxcncc t pRe

.

. QTS
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taat doit contenir trois coftez du quindecagone : & cohfequem,
ment les deux arcs AD & DE contiendront fix coftez du‘quin-
decagone.  Mais Parc ADB en contient cing : donc I'arc BE
f“li! laqt:linz'xéxch pl?nic detoute la circonference : & partant
1a ligne droite i
k d§ < li{t E fera Je cofté du qu;ndéca_gonn & parlas,
vIie on ac- ) . : ¢
commode’ ‘ . A
au cercleen- ‘
cores 14 li-
gnes droi~
ves egales 3
iCé”C BE ’
fera infcrit
an cercle un
quindeca-_
one ul-
E\x'erala,CI &
aufli equian,
gle pac a
27. pr. 3.
puis  que
tous fes 3= -
gles foul- ,
gcodent arcs ' ) o
- egaux,cha. - ‘

&un diccux angles étane composé ‘
posé de 13 arcs egaux. Noges
avons donc au cercle donné décritun quindccagor:;c s &c. ‘Cc'.

quil faloit faire, |
Pareillement avfli, topt 2i Y ‘
_ ent avf] 2infi qu'an pentagone , fi
rai 3 el o s 1 pat
quinze poines des divifions egales du cercle , nous tirons Scs llxc :
?nes droites qui le touchent , fe décrira un quindecagone e vie
ateral & equiangle 4 Uentour dudit cercle » & davantage o
ldécnrons & circonfcrirons un cercle a un uin'd::c:wcinii;g eno:z_s
s & « | 3 dec ui-
lateral & equiangle denné, fujvant fa mefme mcthode Pgu’-.'

, quéc au pentagone.
.. Fin du quatriéme Element, Al

T T
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DEFINITIONS.

X
o

Ceft & dire que lovs gW'une
-grandeur en mefure une astre plss
grande , clle eft dise partie d'scel-
le: Comme A qus oft comtenn 3 foss

en B .cft dit parise diceluy. Or

entre les Mathemasiciens il y a
deux forses departic s carily en a
une qui mefure fon towt 5 comme
A, leguel repeté 3 fois conflstué fon
dout B : & lamsre forte ne me

My

Ly

Gl
el

7 Artieeft une grandeur tirée
d’'une autre plus grande,
¥ lors que la plus petite me-
a2 g fure la plus grande,’
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Jire pas fon tous , mais prife ie ne [ay. combien de
Jfoss excede sceluy s owdefant au méme, comme Ayle-
guel érant prés 3 fois excede C , mais érant pris fen-
lement> fois , il eff excedé par le méme C : Or I
premsere eft dste partic aliquote s & Lantre, partie
aliguante: de cetre-la [eulemes parle icy Euclide;fm;'
© que cettexcy ne mefure fon tows , & auffi ne lapelie-sl
paspartie an 7, lsvre , mais parties. .
2. Multiplicé,eft unhe grandeur plus grande
quune autre pluspetite , quaand la plas
grande eft mefurée de la plus petite..
" Ceeft 4 dire que [+ la gypndeny Ay ejF mefurée par B,
moindre grandeur guicelle A, olle L
- eff ditre multipliu de B ; ainfi anf- v
$fila grandewr C . qus ¢ft mefurée . T
fois par D | eff dite mnltsplice

enmefurens egaloment deux astres ) -
plw grandes ,c'eff a dive . qu'une. :l
B
4

moindre eft contenns awtant de fois
(en #ne plus grande, qwune antre A\
. mosndre e wne antve plus- grande,  1y. 4.
ges denx pins grandes ba font dites - - .
equimaltiplices d'icelles moindres : casnme les gran=
deurs A & E fom dipes eqnivinltiplices de B & D,
" pource que tout ainfi qua A countient trois fois B ,
asnfi auffi E contiens treis fais D, Erls méme fe dosy
-~ entendre , fi plufieurs moindres grandunrs e mefy-
Yent egalement plinfiewrs grandes. S
3. Raifon,eft une habitude dedenx gran-~
deurs de méme genre, compatées [une 3
Faurre felon la quantité,

dicelle D, - v b .

Orquand denx petites grandeurs 1 . l
)
9.
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- C'eft & dive que quand dewx quantitex, de mé-
me- genre » comme dewx nombres, dewx lignes
dewx fuperficies » dewx folides, . font com-
parex. emr'eny felon la quantisé, ceft a dire fe-
lon que L'une eft plms grande que l'antre, ou mossndre,
o egale suelle comparasfon eff apelée vaifon, & par
guelqw'sns propertion i Parquoy an ne'pent pas dire,
gw'ily ast quelgue vasfon d'une ligne g une fuperficie;
ou d'wn nombre & une lignepuis que y la ligne & la
Jupetficic , ny lg mombre & la ligne, ne fons pas quan-
titex, deméme genre, Sctnblablement fi on confere

#ne ligne avec pne ligne felon la qualisé, c'eft & direy

felon que Lung ¢ft blanche, G Lantre nosve 5 on bitn
gue Uuncefl chande » & Lantre frosde » & c. encore que
Fune & Pautre [oient de méme genre, ceste compa-
rasfon n'eft pas dite raifon, pource quwelle uw'eft pas

faste felon la quantité. . v

Or jagoit gue laraifon [¢ traxve proprement ¢s fmie:

guantites, fi eftzce toutesfois que tanses antres chofesy

qws en quelque maniere prennent La nature de la guane
#32€, come font lessempsiles fons,les voix, les lisux.les

, monvemensles poisy® les piffances, fons anfli dites

avosr yasfon , fi lewr habitude cff confiderée felon ia
quantité, comme quand nass difons mtm?u ére plws
Z7And ¥ un awtretemps » 0% mosndre ; ou Keux: temps
¢ftrecganx, G, telle babisude fera dise rasfon.ponrce

. gw alors les temps foms confiderex, ainfi que cersasnes

quantitez. X :

. En towte vaifon cette quantisé-la s qui eft veforéc &
¥ne autre , eft dite pay Ewclide, & antres Geometres,

antecedant de laraifon 3 & celle-la alagnelle elle eft

veferée , eft dite confequem dicelle rasfon : Comme en
laraifinde-A & B ; Aeft dst anrecedant delarat
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- for, & B confequent; Que fi an contrasre B eft ioin-
paré a A; B ferg apelle an-, A
~tecedant , & A -con;qmm. B C
Orcetse raifon definse par Enuclides eff divifée en
yaifon rationelle , & srrationelle. '
La vationelle » ¢ft celle qui f¢ peut exprimlr en

O

nom-bres : comme la raifon d'uneligne de 10 pieds

‘a une awtre de “cing pieds, laquelle eft exhibée par

fes nombres 10 @ cing. Mais Dirrationelle, eft

cetsevaifon-lg qus ne fe pews exprimer en nombres;

R B . .\ A .o
comme laraifon du diametre d'un quarré. au cotéd's-
seluy o laquelle me (& peut syowver my e¢xprimer en

mombre ; comme eft demontré par Euglide ,en la der-

wicre propofition du 10, livre. L.
- Antres difent que lavaifon ox portion rationelle.eft
celle qui a les deux quantitez, commenfurables , ceft

@ dire s quiont une commune partie aliquotr > o bien

qus font méfurées par wne méme commune mefure:
comme la vaifon d'uneligne de 20 pieds anne utre
dc8pieds ; car uneligne de 4 pieds onde 2 > eft par-
tie aliquote de Pune & | antre de ces denx-la, & par
confequent mefure scelles. Maissla raifon a# propor-

tion irvationelle , eff gelle ( difens-ils ) qus a les deux
© quantssed incommenfurables, c'cft 4 dsve s qui nont

unlle.partie aliquote , ou defguelles on ne peut troue
‘wer ancune commune mefure. Comme la raifon dm
éofté d'un quarré & (a dingonaile & de plufienrs ass

 tres lignes dont eff traité an 10, livre. : .
: Ceste vasfon fe dsvife anffi en raifon degalité, &
Ainegalite : Laraifon degalité, eff quand desx

quatitez. egales fecaparent enty elles, comme 10 4303

wre lignede 13 pieds ; une autre ligne de 12 pieds,

CPo. Mais la raifop dinggalisé et quand dewy
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. quamtitex.inegales e comparent entr'elles, comme t3
ageftraifon dinegalsze s telle eff auffi cellede s é g3
celle d une ligne de 7 pieds a une awsre de 15 piedss -
¢ : ‘
. Cette raifon d'inegalité;efl fubdivifée enraifor:
 dinegalire majewre, & dinegalité mineure. Laraie
fon d inegalite majenre ; eft quand la plus grande.
uantité eft comparée ala meindre : comme laraifins
de8 s veft dite rasfon dinegalité majeure: item la
raifon d'une ligne de 10 pieds aunede 4, &c. Mais
Maraifon dinegalité mineure » ef} qu;md on compm"a
la moindre quantité a laplus grande : comme la rai-
fonde7 pieds 4 9. s apelle raifon de moindre inegalss
té : stem celle d une ligne de 9 pieds « une antre da
12 pieds, &c. T _ ‘
Largsfon vationelle d'inegalité majeire, ef8 divi-
[ée encing genves, [favoir raifon multsple, fuperpara
ticuliere , uperpartiente ,multiple [uperpartsculicres
& mulssple fuperpartiente les trois premieres def
quelles font fimples , @ les dewxc dernicres compofes
d'icelles premieres. S
Laraifon multiple s eft qnand lantecedant dicel-
le conticnt le confequent plufienss fois preciséments
€& cette raifon contiens fous foy diverfes efpeces.
Carfi [antecedant contient le confequent deus fois
precifement s clle ef8 dire double : fisross fois . triple, f§
4 s quadruple : fi dix s deculpe , Gc. Comme lavaifon
de 20 a 4 ¢ft dite qusmuple s pource gue I'antecedant
20 contsent le confequent 4 cing fois & larasfon
dune ligne de 18 pieds.a wne anutre dc3 pieds, efk
dite fexiuple, dansant que 18 comsiems 3 fix foss; G
ainfi des autvei. _ - K
Laraifon fﬂpc’?&lﬂ"i cnliere s eft quand Lantecedeny
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contienit 1 confequent une fois , G en ontve une partie - .

aliguote d'icelny confequent : € cette raifon a divers
Jes eSpeces. Car ficefle pattie aliqvre eff moitié d'se
celuy confequent , eft conflituée une raifon [¢fquilates
re, comme la raiforide 3, a2 ; en laguelle I'antece-
dent; 3 contient le confequent %, une fois € encore
$ d'sceluy; fi elle eft tievce partie, fefquitierce, fi nne
squarte paric, fefquigwarte : fi une cinguicme parie .
Jefquiquinte » &rc. Commengant roufionrs le nom de
laditerasfonparfelqui , & fe terminam parle deno:
minatewr de lapartie aliguoter R
- Laraifor fuperpatiente , eft quand U antecedant cor
tient leconfequent une fois s @ en outre plus d' unepar-
tie aliquote dicelny ! €& a auffi cette raifon plujgnrf
especes. Car fil antecedant contient le confequens une
foiss @ encore § parties d'sceluyieft conflitucenneras-
fon fuperbipatiente tierces commelarasfonde ioi1s,
en laguelle le nombre 5 contient 12 s unefeis & 3 d'is

sclny . fi 3 fera conflitnée nne vaifon fupertripartiente

quarte, comme ln raifon d'une ligne de 63 pseds anne

de6 » & ainfi des amsres i le nom dicelles commens
_fant tonfionrs par fupét . & prenant A fon milienle
- wumeratewr de lapartic aliquetes G le denbminateny

alafin dicelny, g o
_+ Laraifon multiple fupeiparticnlicre, eff quand I an-
tecedant contient le confequent plufieurs fois, G ens
tore une paitie aliguese diceluy : cesse-cy off compo-
Sfeede lapremiere G de la denxiéme: & tont ainfi que
chasune dicelles comtient plufiewrs efpeces ; anlJi fast
celle-cy. Carfi Lamicedams conmtient le confequent 1
fass . & encore & d scelwy.caste raifon feva apellée dow-
ble fefguialtere , comme laraifon de §'a2, en laguelle
§ comtient 1idewx fou & L dscelny : ff 5, comme d'unte
; ‘ o

'



———

Ersmtnrt . g

lighe de 7 pied; A #une anrre de § pieds scefte raifon
sapellera double fefqnitserce : & laraifondiz9 a7 |

sapellera guadruple fefguifeptuble . dastant quen
29.9.¢ft citenn 4 foss & 3 d'iceluy @ ainfides antres.
La vasfon.muliiple fuperpatiente , eft quand ante-
cedant contiens le canfequent plufiewrs fois ; &, piu-
fiewrs parties aliquetes d'sceluy : cette tasfon eft coms
pofée de lapremicre & tyoifiime s & towe ainfi gue
chacwne d'icelles contient foms. [0y plafienrs efpeces,

" anffi fast cetreacy : comme fi Lantecedant contsent le

confequent . 2 foss senceve Tparties d'iceluy s certe ras-
Jon fera apellée dowble fuperbipartiente ticrce, comme
effla raifon de8 a3 : mais 5’5l le comtient § foss ¢ &
encorel d'iceluy elle 5 apelleva sriple [uperpatiente
guarte  cammesft laraifonde 15 4 4 55l le contient 4
fosas € encorey dsceiuy clle feradite guadraple fu-
perfextuparsiente feptuple ; comme off laraifon de 34

A 5 s G ainfi des antres,

» toxt ce qui A Eré dit cy-deffin des cing eﬂw&: de
vtaifor ravsoncile dincgalité mdjenre's f¢ dois anffi

“entendre des cing efpeses de Uinegalité minewre , ex«
cepté qu'it fawt tonfsours apofer certe syllabe fub, di- .

fant [ubmultiple an lien dc maltiple, fubfiperpartio

" eulieresaulien de fuperparticuliere,@ asnfides antres.

E¢ powrce que les denominatewrs des rasfons ratio=

mebles ey-deffms expoféesfogt affezusiles. nous enfei-

gnerons scy par guels nombres clles fe dénomment.
Nous apellons minatesr d'une raifon s le nombre
qns exprime diflsnilemons & affersement la quanti-
té de la grandewr ansecedante an refpet de la confe-
quente : comme le dominasenr de laraifon quintuple
efi 5 s pource que ce nembre la montre quela gravileny
ou quatisisé antecedanse contipnt § fois Lo confequentes

\
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Semblablement le denominutewr de lavaifort fefqui-
guarteefty g, powrce gwiceluy sombre fignifie que la
quamitq’ antecedante contient la confequente une fois
€& fd'icelle: Item le denominusenr de laraifon fub=
 tripleseft }s carildemontre que Uantecedant eff la sich.
ce partie du confequent:& ainfi des aures, Ceff pours
quoy s comme j*cftime » Ewclide an 6. livre, & antres
Mathematiciens ; apellent le denominatewr de quel-

congue raifonla guantité d'icelle s car il denomme &

exprime comme,nous avons dit  combsen une gran-
deureft anreSpelt dune amre avec laguelle elle eff-
conferée, ainfi il apert par les exemples propofex.
Ordeceschofeson pewt facilement colliger le deno-
" minatewr de guelcongue rasfon. Carle denomiinateur
" delaraifon multiple , et le nombre entier contenane
" antant dunitez, , qhe Lantecedant dé la vasfon con~
tient de fois le confequent.Comme le denominateur da
laraifondouble s eft 2 s de la fexinple 65 de la centy~

le 1co,@c. Mass ledenominaienr de quelconque .

' vaifon ubmultspleseff wn nombre yompu; duguel le nu-
mevatenr cft tonfionrs Uunit€ s mais le denomsnatens
. éf} le nombre denammant la rasfon mnln'ptg corvefporn
dante. Comme le denbminatewrdelaraijon [wbdouble.
‘eft 1:de la fubfextuple ;. de la fubcentuple [\ Gc. Ib
" &ff donc facilé de rrouver le denominatenr de quelcon-
que rasfon multsple ou [ubmultiple;puis que laprolas
tion montvé le denaminatenrde laraifon,comme il eff
cvident par les exemples propofezgey- deffis.

Le denominatent de quelcanguie vaifon. [uperparsi:
culiere eft Lunité avec la partie aliquote gue 'ante-
«cedant doit comprendre outre le confequent. C omme le
denominatenr delayaifon [efguialtere.eft 1 L : dela
Jefquivierce 5 5 &¢i B n'eft doncpas difficile de trow-

1 *

ver
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erle denominatenrd wnevaifor (aperparticuliere.puss
quc laprolation d'icelle rasfon exprime le denomin.:-
teur par [& partie aliquote , comme il apert par les
exemples propofez. Et le denominasenr de quelconque
yaifon fubfuperparticulicre eft un nobre rompu,duquel
le numeratenr eft moindre que le denominasenr fenlc-
ment d'une unite.Comme be demominatenr de la raifon
Jubfequialtere,eft 3 : & celuy de la fubfefquitserce.cft
3 @c. Donc le denominareur de telle rasfon fera aisé-
ment trowvécaril ny a yuw a prendre pour numeratenr
de i fraltiomle denomsnasenr de lapartie aliquote :
& powrle denomsnateny d'icelle frattion , le nombre

lus grand de L'unité. Comme le denominatenr de la
vasfon fubfefquiquinte cft £: celuy de L rasfon fub-
Jefqnifeptieme et L : mass ccluy-la de lardifon fub-
fefquinenficme , eft 2. ‘ _

Le denomsinatenr de quelque rasfon fuperpartiente;
cﬂ'um #unité avec les parties alsquotes que l'antece-
dant dostcontenir onsre le confequam.Comme le dene-
minatenr de la vasfon fupertrspartiente quarte cff
% s celuy de laraifon fuperquadripartiente quintes » e/;
1% ; & ainfi des antres. Or les denominatenrs de tel-
lesraifons font faciles atrowver, powrce qae laprols-
tion méme de laraifon exhibe le propre denominareng
dicelle.comme il apert €5 exemples cy-deffis. Massle
denominagewrde quelcongue raifon fubfuperpartiente,
¢ff un nombrerompiduguel le numeratenr eff moindre
que le d.momirmrcur, d antant dunitex, que la qHan-
¥ité confequentecontient de%parties aliguotes pardef>

Jus Uantecedante. Commele denominatenr delavai- ~

fon fubfupertriparsiente quarte eft £iceluy de fubfuper-
quadripartiente ghinteeft x & ¢, On trowvera donc le
denomsnatewr de velle rasfig, ff pour le nwmerasenr de
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la frattion on prend le denominateny des paities ali<
guotes exprimees en la raifon préposée , auquel fi on
ajosite le nombre d'icelles parties, on anra le denomi-

natewr d'icelle frattion : comme le denominatenr de

bavaifon fubfupertriparsiente quinse eff 3, posirce que

" lc numerateny de cette fraltion eft le wombre denom-

mant les quintesi[gaveir s.anqmel eff ajosté le nombre
3sdes tross parties, afin de fasre 8, denominatenr de la

frattion : mass le denominaseur de la rasfon fubfuper- -

quadr;ifartieme neuficms cft 35 ¢ & ainfi des-avtres.

Le denominatesr de quelconque yaifon multsple fu-
perparticulicre eft le nombre ensier.denommant layas-,
fon multiple proposée avec la pawie que la quantité
antecedante dost contenir outre la confequente.. Coma
me le denominatewr delavasfon triple fefquifepriéme
eft 3 5:mais celwy de la rasfon quadruple fe[quiquinse,
¢ft 4 - @ c. Le demominatenr de sellevaifon eft aisé 3
¢xhz’ger,pourcc gue laprolation de la raifon cxprihc‘

diftinltement tant le denominatenr de lamultspleras -

Jormque la partie aliguotescomme sl f¢ voit és exemples
propofez.Et le denominasenr de quelconque vasfon [ub-
mulrsple fuperparticuliere eft une fraétion dont le nu-
meratesr eft lc nombre denommant les parties aliquo.-
ags contenmés enla raifon.Comme le denominatenr de
ba vasfon fubrriple fefquiquarte.eft - 2ide fubguintuple
[efquineufiéme, 2.Gc.Ontrowverale denominasenr de
telle raifon,fipour e numerateurde la frattion on prend

le denominateur de lapartie aliquote , & sceluy érant

multiplié parle denominatenr.de la rasfon multiple.fi
on ajosite 1 an produst ,on aura.le denomsnatenr de la
frattion , comme il eft manifefte par les exemples cy
deffus. . : o

Le denominascur de quelcongue 1asfon mulriple ﬁL -
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perparcienteicft le mombye enticr.denommant 1a vaifon
multiple obtenné en icellesavec les parties aliquotes que
la quantiré antecedente doit contenir de la confequen:
te.Comme le denominatenr de la vaifon tvipls fuperbi-
partiente siercesieft 3 Lide quadruple fupertrip artienre
guintess S, e dleft facile de trowver le denominateny
de telles rasfonsponrce que la prolation exprime diftin-
Ltement , sant le denominatenwr de la r’iﬂn muitiple,
que les parties aliquotesicomme.apert €s exemples cya
deffus: & le denomisnarenr d'une rasfon fubmulitiple fu.
perpartiente,eft une fraltiom dont le numeratenr eff le
nombre denommant les parties aliquoses d'scelle vai-
fon:comme le denominasenr de la vasfon fubtriple (n-

. perbiparticnic tiercesieft s.-: de fubguadruple fupertri..

z
parssente quintests , &c. Le denominatenr de telles
raifons feva trowve.fi pour le iumeratenr de la fraition
on prend le denominatenr des pavties aliquotes:lequel
ftant multipli€ par le denominatenr de la vasfon mul-
3iples* an nombye produit ajowté le nombre des parsies

- aliguetes,vitndra le densmsnatewr de la fraitsomain-

[ qwsl apert és exemples pofez cy-deffiu.

Finalement le denominatenr de la raifon degqlité
eft toijosirs L unité, powrce que les tetmes ou quantises,
diicelle rasfon font cgales entr'elles; & partant I'nne

“sontient | antre une foss precisément.

4.Proportion,eft une fimilitude de raifons®

Tonr.ainfi qué b comparaifin de dens gnantsteq,
emv’clles eft ditevasfon ; ainfs la comparaifon &G-guf~
femblance de dews ouplaficurs rasfons ensr’ ellesieff ds-

. t¢ propovtion:commagfs la raifon de A & Beft fembla-

ble aluraifon de,C a Dil'babitude d entre ces raifons,
feradise proporeion. _Et ¢'eft ce que les Grecs apellens
., "R . '

- s
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analogie, @ guelgucs. Latins propottionalicé: Selor

Boétius & lordanus il y en a de Y
plufieurs fortesidont les principa- ’ ’ l l
t’e:'q»u‘il.rapellemMedietc Sfomt ‘
la proportson Arithmetique s la l ‘ l
Geometyique;&* b Harmonique.-

Mais Euclide ne traite scy gne A. B. C  D.
dela Geometriguedaguelle eft on 8. 1a. 18, 27
continné, on difereté:la proportion continué, eff celle de
lnquellg’lu gmndmrr,emre moyennes font prifes me
Sorstellemnent qu'it ne fe fait nulle interruption deyai-
fons . ains chaque quantité entre moyenne eft antece -
dent & confequent,[cavoir antecedant de la guantité
[ubfequente , mais confequent ala quantité antecedan-
tezcomme fi on dit que telle queft laraifonde A a By
tclle eff celle de B a C, ou la quantité B eft antecedant
de la ghantité C, 0 cotfequent de laquantité A. Masi
daproportion.ds fcrete oss non continué , eff celle en la-
guclle chague quantité entremoyenne s eff prife fenles
+ wment-une fois » tellement qu'il [e fait interruption-de
7aifons, O~ aucune quantité n’efd antecedans & confes
- quept:mais [ewlement antecedent ou conféguent : com-
me quand on dit que laraifon de A4 B, eff comme

, cellede Ca D,

§, Les grandeurs font dites avoir raifon Pune  Pau.
tre,lefquelles étans multipliées fe peuvent exceder

- Yune Tautre. S 3
Euclide ayant enla3. def. apelévasfon Lhabitude
“de denx grandenrs de méme gente, sl expligue en cor-
te-cy quelle chofe requicrenMeux quantitez de.mé-

me genresafin qu clles forent diteMavosr vaifon'[cavoir .

<ft, quel'une on Lantre d'scelles étang multsplice , elles

sangmente en forte 5 que finalement ellc furpaffe I an-,

‘
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tre: ainfisl y avaifon entre le cofié d'un quarrh, & le

" diamerre diceluy.puss que le cofté multiplié par 2.c’eft

adire pris denx foissexcede le diametre.Car d antant
gue deux cofteY du quarre & le diametre . confbituent
untriangle Ifofcele,par la 20.p. 1 les denx coftez dn -

-guarré feront plus grands que le diametre. Asnfiparesl.

lement entre la corconference d'un cercle ¢ le dsame-
th diceluy , il y a rasfon(laguelle toutesfois weft en-
core connpé) puis que le diametre multiplipar 4.c’efb
a dire pris 4 foss,excede la civconference:car toure la
circonference , comme sl eft demomrépar Avchimede,
ne contient que trovs fois le diametre, & ensore wne
particule pen moindre qu'une feptiéme partic d iceluy
diametre. Mais il s'enfuit de cerre def. quw'une ligne
finie waura vaifon a une infinie.encores qu scelles deus

Lignes foient de mefme genre de quantité:car en qucl-

gue forte que ce foit multipliée ladligne finie alle ne
ponrra (urpaffer Linfinic.S’enfust anffi qw'sl n'y aposns
de vasfon entre un angle reltsligne , @& un angle con-
tingent.Carilapert de la16.pry qw'icelny angle con-
tingent , ne pewnt jamats exceder un angle reétiligne.

6. Les grandeurs font dites éue en méme raifon;
la premiere 2 la feconde, comme la troifiéme 3 la
quatriéme, quand les equimultiFlices de la pre~
miere & troifiéme , aux ecuemultiplices dela fe<
conde & quatriéme, en quelque nmltiplication
que ce foir, defaillent enfemble, font egaux, ou ex-
cedent,un chacun 3 un chacun,prenant ceux-la qui
s'entre-répondent. .

Ayatétédit parEuclide.gue ¢ eft que raifonC5 quelles
P . . q . q N b ;
Zrapdexrs font dites avoir rai fon I'vne 4 L amtresmain:

+ R3
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tenant il declare guelle condition requierent'les gran.
deyrs ponr etre en méme raifon.(cavesre ﬁ‘,que les eque-
multiplices de la premiere & troifisme grandenr ex- -
cedens , foient eganx op defasllent anx equemultipli-

ces deladenxic=
12, T(;L ‘

me ¢ quatr:’g’rns . [
~ en quelgue mul- . 1

A §

3

»
B

o

Al

tipiicatioy que -
. fasent pris icenx
_ ~cqmmultiplicc: »
somme apert en
ces quatre quan-
titez. A, B, C,D,
oules equermnulti-
plicesde A& C,
premiere & 3,
font E & F, &~
les equemmltipliz
cesde B ¢ Dae

7 4° quamitez, I”'
Jont G & H.:tel- =
lement qu'il fzvoit qu’ ayant multiplié A & C,parun
méme nombre;cs B.Dpar quclcongue méme nombre,fs
le multiplice E excedele multiplice G qui luy corre[~
Pordiaufli le multiplice F excede le mubssplice His's!
eftegal, Lautre fera auffi egals;. 5'il defawt auffi fera
Pawrre, o ce ez quelcongue multiplication gwonprenne -
bes equemmlsiplices : & pantant ily a méme raifop de
A premiore quantité & B fecondesque de C trosfiémela
D quarriéme. » '

Par laconverfe de cettedef. sl y atelle vaifon de

lx premiere a la feconde, que de la troifiéme éla quas
rricme 6 Senfhst que les equemnltiplices de la pre<

5
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micre & troifiéme excedent . font eganx , ot defasl-
lent anx equemulsiplices dela deuxiéme & quatrié

-me, cngcndre’e.r de quelgque multiplication que ce foir.
Kz anffi S5l n’y améme raifon de lapremicre 4 la fe-
" conde.que de latierce A la quarviémenil S enfuivra que
les equemnltiplices de lapremicre & troifiéme n'ex-
sederont, ne [eront eganx oune defandront anx equca
- multsplices de ladenxiéme & quarriéme produste de
guelgue multiplicasion que ce fost. '
Or ce qui eft dst scy de quasre grandewrs [¢ doit anffi
entendre de tyoss , prenant celle du milsen desx fois,
afin qw'sl y en ast quatre.

7. Lesgrandeurs quifont en mémeraifon
font apelées proportionnelles.
Comme fi des grandeurs A,
B.C,Dily amefmeraifonde A —————12
AaB, guedeCalD,scclles B———38
grandesrs [ont dizes proporsien-  C 6
nelles. . - D —4
. Ee¢les grandenrs E,F\G, lef~ E.———
guclles font cn proportiap contia  F :
nué,font anffi dites camtinuelle- G —— 3
ment properttienuclies.

o

6

8, Quand des equemulriplices ,celuy de la
premiere grandeur excede celuy dela fe-
* conde,& le multiplice de la troifiéme n'ex-
~ cede celuy de la quatriéme, lots il y aura

- plus grande raifon de la premiere grandeur -
a lafeconde , que de la troifiémea la qua-
triéme, ' .

-
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grandcnr.r > afin que la premiere foit dite avoir pluas
. grande raifon a la feconde que latierce a la 4%,d:fant
qu ayant pris les equemultiplices de la premiere & de
la 3es% les equemnltiplices de la denxiéme & 4°fila
multiplice delapremiere excede la muliiplice de laze
mais lamultiplice dela 3¢ n'excede lamultsplice de le

ac il y anra plus grande yaifon de la premicre gran: .

denr ala feconde, que de [a3c ala 4¢ , comme il apert

en lexemple ict posésauguel.font pri- . g1z

[esEC F, doubles de A& C, pre- i .

nieye & 3. grandewrssmass G & H ! b

. iriplesde BG D, deuxiime & 4. i

. grandcwrs:& pource gue E multiplice .

de A premieie cft plus grand que G EA RO

multiple de B 2¢, ¢ F multiplice de "FQ.DH

C3cneffpasplus grand que H mul- '

tiplicede D 4%, la raifon de Apre- k 1
8

—
———G

Wy

miere grandenra B 2=, eft dite plus

- grandegue laraifin de C 3¢ a D 4. 9
Or afin gue quatre grandenrs foient dites étre en mé-
meraifon, 1l eft nece(faire que les equemnltiplices d'iz
cellesipris felon quelcongues multiplicasionssexcedent,
© foient eganx on defaslient.comme sla étéexposéen la
6vdef. Mais afin que la premicre grandesr fost dite
qvoir plus granderaifon ala 2que la 3¢ ala 4c:c'eff
(affez. que des equemultiplices pris felon quelgne muls
tiplication,celuy de la premiere grandeny excede celus
de la denxiéme: & le multiplice de la troifiéme n'ex-

cede celuy de la quatriéme s encore que [elon plufienrs.
autres multiplications ces equemmlsiplices ne foient -

tels. Parquoy pour conclutre en quclque demonfiration
gnw'sly aplus graude rasfond une grandenr a yne ane

Edclide deglare sicy quelle condstion doivent avosr '\ .
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pre , que d'une troifiéme 2 une quatriéme. Il fuffira de
demontrer que felon quelque multiplication s le multi
conde, le multsplice de la troifiéme n' excede celuy de
la quatriéme. e

Et convertiffant cettre def. s'ily aplus grande rai.
fon Ye la premicre grandeur 4 la denxicme, que de la
troifiéme ¢ la quatriéme » le multiplice de la premicre
excedans celuy de la deuxséme,il fe peus faire quelque

-multiplication par laguelle le wultiplice de la troifié- -

me n'excede celuy de la guasriéme.

Qs fi an contraive dicelle def. le multiplice de la
premiere grandenr ne furmonte celuy de la deuxicme,
& le multiplice de latierce excede celuy delaquarte,
la premiere grandeur fera dite avgir mosndre raifon

éladeuxiéme que la tierce 4 la quarte. Laconver-

[¢ a anffi lien,

9. Proportion ne peut écre conflityée fur
moins de troistermes. -

"Puts qw'sl 4 été dit enlay. def. que raifon eft habi,

tude de dense guantitez. €& que proportion par la 4.
y iy @ . . .

def. eft une fimilitnde de dewix on pluficurs rasfons : sl
s'enfust qu'sl n'y peus aveir moins de tross quantiter,
o termés en une propertion , ficlle cft proportson con-,
Yinué,mass il en fant quatre aumoinsifi elle ¢ft propor-
tion difcrette. o . '

10. - Quand trois grandeurs fon¢ propat-
tionnelles , la premiere eft dite avoird la
traifiéme la raifon doublée dela premiere:

“

Pplicede la premicre grandenr excedant celuy de la fe-
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ala feconde : mais il y en a quatte.la pre~

micre eft dite étre 3 la quattiéme,en raifon

triplée de la premiere 2 la feconde: & toii-
jours d’un méme ordre une plus , jufques 2
ce que la proportion foit achevée.

Comme files grandewrs A, B, C, D, E, font clnté=
nncllesment proportionnelies , la premiere quantité A4
eft dite avoir ala 3¢ quantité C, la raifon dowbléc de
" gcllede A plaze Bpource gwérre A & C font dewde
asfons.qus font egales a laraifon de A i B,fcavoir eft
laraifon de A4 B, G ¢ellede Ba '
Citellement que la raifonde A 4 C, )
prendpar ce moyen la raifon dou- st
blie de A i B, ¢cff adire posée o
deux fois d'oydre, Mais la vaifon de r
lapremiere grandewr A i la 42 D, ' i
eft dits triplée decellede A 4 B, ~- - 3
posrce gy’ entre A D, (e trowvent 7
3 raifonslefquelles fontcgalesicel. &
bede AaBicefl afpavosriarasfon b

de A a Byellede BaC.G cellede l
~ €4 D; & partant laraifon de A . 1 4

D encloft par ce moyen laraifen - - AEBC D ks
miplécde A4 B, ceff & dire posée

#r0ss fois dordre. Es asnfi pareslle-

ment la raifonde A 4 E 5 eft dite guadrupléc de la
vaifonde A & Bipource gwentre A % font enclefes
4 raifans, qus fontegalesacellede A2 B, Gc.
11, Les grandeurs font dites homologues,
ou de femblables raifons , les antecedans
aug dntecedans,& lesconfequens aux con-
{equens, R

K]
paiktt
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C'eft 2 dire gue fipluficurs quantitez font proportion=
nelles, comme A.B,C, D, [cavoir gue comme A cft &
BiainfiC fost a D, les guantstez”
A S C, antecedantes de chague
© raiforferont dites homologuesion
de femblable raifon , comme anffi
les quantitez, confequentes B &
D. Asnfiparesllcment.files quan-
¢itex E,F,Gfont proportionnelles
aux quantsrez, H, LK:les termes
E & H, feront dits homolognes,
ou de femblable vaifon : comme 6
anfli le terme F fera dit homolo- i
gucantermel: & anffiGa Kz IZJ
ainfi les cotez des figures drans .
comparez. emiy’eux , on entend guels coftex. doivens
eftre antecedans desraifons , G quels confaquens.
12, Raifon alterne,eft prendre I’antecedant compa»
ré 2 I'antecedant, & le confequent auconfequent,

w

3

H—W

T
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X
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o
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Enclide explique en cette def. &5 is [HsVaLes,aucHns

moyens d'argumenter ¢s proportionss -
sdefquels Uufage cft fort frequent enla |
. Geometvie, Il dit donc scy qie la rai- '
Jon alterne oupermutée , eft quand de
guatre grandewrs proportiannelles
proposées, comme A,B,C. D fga-
vosr que comme A eft a B.ainfi C off
& Dson vient a conclurve qu ily amef-
me rasfon de Uantecedant Adl ante- J ,
cedant C,que duconfequent B aucon- A RBCD -
Jequent D : & ceste maniere & argn- :
menter ( laquelle eft demontré 3la16.p. dece liv. )
{¢ couche ordinairenwent ainfi : comme A eft i By amfi
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ainfiCefta D ; Doncen permutant comme A feraa
C, mnf BaD. Ereft anoter qgw'en cette mdmere
d argumenter s les quatre grandeurs doivent ¢ ¢étre de

13. Raifon nverfe ou tran{’poscc eft lots
qu’on prend le con[’equent comime antece-
dent pour le comparer a 'antecedant,com-
me fi c’étoitle confequent,

Camme fi Aefta B, amf ique C a Dinous infererops
que par rm_[an inverfe.comme B eft 4 A, ainfi que D
efa C,ceff adireles confequens anx
wuntecedans. En cetse forted argumen- '
ter les Autheurs parlent prefqne: tos- € — T
jours asnfi: comme Aeff 4B, ainfi C’ D
£f 4D : donc en changeant.on a con-

- —

—

srasres B ferad A, comme D a ‘C. Cette mamerg ,

A aqrgumenter [erq demontrée an Corrollmre de la 4,
propofision de c¢ livre,

_14. Compofition de raifon , eft lors qu'on’
prend Pantecedent avec le confequent,
- comme une feule chofe , paut le comparer
au méme confequent.

Commeﬁ ACeff 4CB,comme DF AFE, & on
mmt 4 conclure que latoute AB eff a CB, comme

latowte DEAFE; ¢ eﬂ a dive que la compo.ree de’

Lantecedant AC & P confequent CB . eft an mefme
confequent CB , comme la compasée de L' antecedant
DF , & duconfequent FE » ¢ft 4 iceluy confequent

e e o ey e
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FEicettemn-
nitve d argu- : -
menter. jgm A C B
dite compofi= D - p B

- tionderaifons .. E

@ fe proneit- ' :
ce ainfi s comme AC et & CB, ainfi DF i FE : dong
en compofant AB [eraa CB,comme DE 4 FE : |4

guelle forte & argnmenter fera demontrée enla8. pr.

de ce lsvre, o :
A ce moyen & argumenter, par la compofition d
raifons en penvent efiré ajontes. deux awires : le pres
mier pent eftre dit compafition converfe de raiform(cas
voir quand on prend Lantecedant & le confequent
comme wn [eul,pour le comparer a Lantecedant. Com-
me fi ACeft 4 CB, comme DF 4 FE ; & nous infe-*
. rons , donc comme AB composée de antecedant ¢
du confequent Jeft 4 Fantecedant AC , ainfi DE com-
osee de L antecedant & duconfequent eft 4 antece-
dant DF :laquclle fagon & argumenter nous demon.
trerons eftre valable furlai8.p.s. . «
L’antre moyen d argumenterpest eftre dit compofi-
tion contraire deraifon; ¢'cft 4 [savorr quand l'antes
cedant eft comparé 4 Uantecedant & confequent com.-
me un feul. Comme fi AC eft a CB, ainfique DF 4
FE, G nous inferons par compofition contraire deé
vaifon: donc comme AC antecedant fira 3 la toute
. AB, gomposéede ' antecedant.& du confeguent . ainfe
" DF mmtecedant [eraalatonsc DE, compos’e de 'an-
tecedant & du confoquent. Nows demontrerons (urla
18 p.de ce liv.quc cette forme d'arguméier eftvalable.

15. Divifionde raifon ,eft lors qu’on prend
Iexcez par lequel Vantecedant furpaffe
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. . . \ &
~ le confequent , pour le comipatef 3 iceluy
- méme confequent. )

Comme fi on dit qu'il y atelle raifon de AB 4 CB;
quede DE A FE : doncauffi AC; excez parleguel .
Vantecedant furpaffe le confequent , feras CB confe-
-quent; comme DF excezparlequellantecedant exce-
dele confequent , fera a F E confequent. Orles Au-

* thewrs concluent ordia . :
natrement avec cette A L
" raifon ainfi : comme AW _fw A

ABeffaCB, ainfi LT 1 >
DE«ft 4 FE:doncen R
divifant AC fera anffi-a CB; comme DF 4 FE: Ce
guisfera demontre en a7, p. de ce livres

* Acemoyen darguminter en penvent anffi effre

 mjoste dence autres : le premier pent efre apellé divi- -
fion converfe de raifon s Ceft a [gavoir quand le con-
fequent eff compare & lexcez par lequel Pantecedant
furpaffe le confequent . Comme fi A B eff 4 CB s com-
me DE 4 FE ;& nows inferons : doncauffi par divis
fion converfe de vaifon 5 comme CB confequent feva &
AC s excerparlequel 'antecedant furmonte le confe-
quent s ainfi F E confequent fera a DF , excezspar le-
guel L amecedant (utpaffe le confequent : laguelle ma-
nicre d argumenter nous demontrevons ponvoir eftie
[urla17.pr.ss lleft manifefic qwen Lune & Lautre
d'icelles argumentasions pag divifion de raifon » Lan-
tecedans'doss eftre plus grandque le confequens.

L autre moyen d argumenter pewt eftre dit divifion -
comtraive de raifon, c'eft & [favoir quand L antecedant
eff conferé il excez. , par lequel e confequent excede
Lantecedant, Comme quand on dsts A Cefire 4 AB,

.
L - -

\
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comme DE & DE : Donc anffi par dsvifion contraire
deraifon AC antecedant [era 4 CB , cxcex pariles
quel le confequent furmonte L antecedant, comme DF
antecedans fevaa EF, ex®z par legsicl le confequent

furpaffe L antecedantlequel moyen d argumeriter nows

demontrerons fur la17. prop. de cedivres

1L eft evident qwen ceste dsvifion contraive de raifon,
le confequent dost cﬂrev pins gmnd que Lantecedan:.
16. Converfion de raifon,eft comparerV'an-
tecedant 3 'excez ,par lequel 'antecedane
furpafle le confequent. _ A

Comme [i on dit, gue comme AB efti CB, ainfi

DE.: FE : € onvienticonclure, que AB antrece-
dant fera anffi o AC; excez parlequel il furmonte le
sonfequent comme DE ansecedant jc’m a DF, exces
parlequel Vantecedans :
excede le confequents AU o v, 15
cela [era dit converfion - o
de r.!i‘jon. En c:tte&"aro P16 Fep _
ted argumererles Au- ’ ‘
theurs parlent ordinasvement ammfi : comme AB eff 2
CBainfi DE eft ; FE : Donc par converfionde ras-

" fon AB fevaa AC, comme DE & DF :laguelle forte -

d argumenter fera demontréc an Cor.de laxg.pr. de co
livre. - ’ )

17. Raifon egale , eft lors qu'ily a plufieurs

grandeurs d’on cofté , & autantde 'autre -

en multitude, prife de deux en deux en mé.

~ me raifon,& quela premiere des premieres

grandeurs, eft 3 la derniere des melies,

comme la premiere des fecondes eft 3 1a .

~derniere des mefmes,
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Autrement, c’eft lors qu’on prend les exa

~trdmes pat Ja fouftraltion des moyennes.

Comme s'sl.y a d'un cafz’é’ guatre guantitex.; A; Bi
C. D : & antantd'unantré E, F 5 G, H , lejquelles -

fosent prifes denx’adenx en mefme 1y
raifon, Ceffadiveque A foita Bi 1
comme E4aF;6 B ,C,comme F 96 i !
iGi@&CaD, commeGaH:fi
on snfere que comme A eft 2 Dspre- l J
- miere  derniere- des premieres © A BC D
grandesrs.ainfi E eft « Hpremisre | pe H
€& derniieve des fecondés. Ceite ma- ’ |
niere d’a?(guinmier eft dite raifoni l ‘
egale ,onbien d egalisé, Et d'an- 6 + &
‘tant que cette maniere dargumen- W

ter feprend ordinaivement en deax

". fortess[ravoireft quand les grandesurs qui font en méf=

me raifon fone'prfes d ovdre: & quand Povdre eft per-

" werty : Euclide explique és denx def. fusvantes queé

ceffque prop mion ordonnée y & perturbis,

»

18. Proportion ordonnée, eft quand I'an--

tecedant eft au confequent, comme 'ans

- tecedant eftan confequent: & que le con-
fequent efta quelqu’antre , commiele con=
fequent eft aufli 3 quelqu’autre.

Cecy eft aisé 4_entendre par Pesemple de la def.

Prccedente 0% nows avins posé A eftre s B, camme E.

Car
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Car sinfi les termes des 4. premicres quantitex [ont pric dun
mefme evdre , que cenx des 4. dernieres ; ¢ partant cette pro-
portion eft dite ordonnée, Or que le moyen d'argumenter par
vaifon degalivé , 1a proportion d'ordre efiant obfervée , fois bon,
il fera demonftréen la2a.p.de e livre, _ ; :

19. Proportion troublée ; eft quand trois gran-
deurs érans d’un coté, & autant d’un aucre,la
premiere eft d lafeconde , comme la cinquiémed la
fixiéme , & comme la feconde i la troifiéme , ainfi
la quatriéme 4 la cinquiéme.

. Comme i A et ap ainfiqueEeffa -+ ] ¢
F; & commeBeft 4C, ainfi DAE :cette 2 1f
proportion feva ditetroubléec on perinrbée
d'antans quw'un me[me ovdven’eft pas gar-
dé en la comparaifon des premstres gran- .
denrs entr'ellss , qwés fecondes anfli en-
trelles. Car és premieves quantitez , la
premiere eft comparée & la feconde, (on cot-
te-cy 414 3¢ : mais és [econdes quantiteq,
la 2ot comparée i la 30, O la premiers
& la feconde. Or que le moyen dargn-
menter par rvaifon égale, la proportion
troubléc eftans gardee, foit bon , il fers
dermonfiré en la 1.3. p. de ce livre.

A Qr——y

. @
«

o R .
. M e

. THEOR.1. PROP.I. ,
§’il y atant de grandeurs qu’on voudra équemul-
tiplices d’autant d’autres grandeurs , chacune
i la fienne ; comme l'une fera multiplice de I'u-
ne, ainfi les toutes (eront multiplices des toutes.

-Soient tant

de grideurs -

gu'on vou- ¢ é L o 3 )E4 *
ra AR & : . .
LRk JG
maltiplices - Co W
p , s

-

!
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d’aurant d’adtres grandeursE & F. Je dis que les. grane
deurs AB & CD enfemble , feront autant multiplices-des
‘E & F enfemble , comme ABl'eftdeE,ouCD deF.

Car puis que 4B eft multiplice deE; E melurera AB
certain nombre de fois parlaz. def. de ce livre, qu'elle:
1a mefure donc trois fois , & foit icelle AB:couppée
en trois partics égales; AG', GH HB, chacune def~

uelles fera égale a E. Le méme fe peut dire de Ja gran-.
3eur CD, laquelle on couppera aufli en trois parties éga=
les CI, IK, KD, érant chacune d’icelles égale a F ¢
mais quia chules égales, f(avoir 4 AG & E'g
chofes égaleés , f{cavoir CI& F 5 lestoutes AG, CI en~
femble, feront égales aux toutes E & F enfemble. Par
_mé&me’raifon 6H & IK enfemble, feront égalesaicel-
lesE & F enfemble pareillenent HB & KD, aux’ mé-
mes -E & F.  Autant donc qu’il y adegrandcursen AB,
égalesd E; & en CD d’'égales a F r autant y en a-t’il
en AB & CD prilesenfemble , quifonrégalesaE& F-
prifes enfemble; Parquoy les deux AB & €D enfem-
“ble, feront triples des deux enfemble E & F, comme
1a feule AB eft triple de la feule E; ou lafeule CDde.
la feule F. §’il y adonc tant de grandeurs qu’on voudra
cquemuleiplices, &c. Ce qu’ilfalloit demontrer.

{ THEOR. 2. PROP. I
v . - .
Si la premiere eft autant multiplice de la feconde,

que la troifiéme de la quarte, &la cin?uiéme,
autant multiplice de la feconde ; que la fixiéme-

“dela quarte ; la compofée de la premiere & cin-.

‘quiéme , ferd autant multiplice de la {econde,’
comme la compolce de la troifiéme & fixi¢me,
. leferadela quarte. e '

Soit.Ja premicre grandeur AB, autant mulciplice dé
lafeconde C, commetla3, DEVeltdélay F: & foit
1a ¢. BGautant multiplicedelaz. €, commela 6. EH
delag. F : Je dis que AG compofée dela premierc &
cinquiéme AB & BG, fera autant moltiplice de la”2.

> adjolite



) v . FreMmeRT. o 29¢
€ ; comme DH compofée de latierce & fixiéme DE &
EH, leferadelaquarte F. S '
. Car'puis que AB eft autant maulei-
plice’de C, comme DEde F, il yaen .
AB aurant’de grandeurs égales 2 C, @ "
qu'il y enaen DE d’égales.a F, Par
méme raifon , il yauraaufli en'BGau-
tant de, grandeurs égales 2 C 5 comme
ilyenaen EH d’¢galesa F. Il y aura
donc en AG autant de grandeurs éga- L
lesa Cj qu'il y en aen DH d*égales 1m
i F : parquoy A G compofée dela pre- | 9
_miere & cinquiéme eft autant multi-
plice de la feconde C , comme DH
compoféé dé ld titrce & fixiéme Deft
de la quatte F. 'Patquoy £ la premiere 5
eft autant multiplice de la feconde, 4
que la troifiéme de la quarte, &c.
Ce qu’il falloit demontrer. S

"
Tt

‘
]
i

T
| of o] o

D
&«

THEOR. 3 PROD.'IIL -

Si Ia premiere et autant muliiplice de la fecondey’

© comme la tierce de la quarte ; & on prend des
équemultiplices de la premiere, & troifieme:
aufli le mulciplice de la premiere fera autant
mulciplice -de la feconde , que le mulsiplice de.
latercele feradela quarte.. . Loa

‘Soit A autant multiplice de B, comme C V'eft de D5
& de la premiefe & tierce A , C, foient prislescque~
multiplices E& F. Je dis que E fera autant multiplicq de
Baey que Fde D 4e. L ' o

Car puis que E eit autant multiplice de: A , que F
“eft dc C : E contiendra dutant d¢é piities &gales 4 A,
comme F de patties égalesa C, Soit donc E divifée' en
EG, GH&HI, cl%acunc égale’d A : dtem F divifée
en FK, KL & LM, chacuneégale 4. C-: & d’antant que
EG-& FK font égales 2 A & C, lefquelles font eques
anultiplices de B & D par 1’hyg_othcﬁ:,=auﬂsi EG & FK

3 -

VI



178 - Ciwqurs’ikyg
feront equemultiplices des mémes o
B& D. Par méme naifon GH & Tg -

" KL:item HI & LM, (eront eque-

mul-iplices d’icelles. B & D. Vi ’ m Qe

doac que EGpremiere grandeur
.eft autant multiplice de lafeconde |,
B, que FK ‘tierce l>eft de D quar- 2 4
te. Trem GH cinquiéme autant _1_5
multiplice de la méme {econde B, .
que KL fixiéme de la quatriéme | i
D aufli EH compofée delapre- |G

miete & cin%uiémc fera autant 4 »
maltiplice de la feconde B , que
FL compofée de la tierce & fixié- .[ -
ABRFC
4 28 %

mc?l’c& de la quatriéme D, par
la prec. prop. Derechef puis que
EH, premiere grandeur et autant. E FCD
muftiplice de la feconde B , que 2 (- ¢
_ FLtierceleft de D quarte , & HI
'cinquiéme eft auffi autant multiplice de la feconde B,
ue LM fixiéme {'eft de la quatriéme D : EI compofée
3: la premiere & cinquiéme fera auffi autant multiplice
de la feconde B, que FM compofée delatierce & fixié-
e I'eft de D quatriéme parla 2. p. de ge livre. Si donc
Ia premiere eft auvant multiplice d¢ 1a feconde, &c. Caq
gu’il falloiv demontrer.
... THEOR. 4. PROP. 1IV.-
Si Ia premiere eftd la feconde, en méme raifon
que la tierce 4 la quarte : aufli les equemul-

tiplices de la premiere & tierce ,-auront mé&-
= me raifon aux equemultiplicés de la feconde

. & quarte , en quelque multi‘Plication que ce’
foic 5 fi elles font prifes ainfi qu’elles s'enne

LN

. trerefpondent.

Soit A3 B cnméme raifon:que C iD, & foient pri-
fesE & F equemnltiplices de A premicre & C tierce
Item ‘G & H equemultiplices de B feconde & D quarte,
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fdon quelque multiplication que ce foit, Je dis qu’il
y améne saifonde E2 G, quede FaH, .

* Carfionprend I & X équemul-
tiplices de B & F, pareillement L
& M équemultiplices de G & H:  * S
d’autant que E premierc, elt au- .
- tant multiplice de A feconde, que F
Ftiercel'eft de C quarte, & I, K
font prinfes équemultiplices d’i- |
cellés E, F premiere & tierce; audli” .
far la 3. prop. de ce jivie I &K, /
eront equemultiplicesde A & C,
feconde & quarte. Par mefme Yai-
fon L & M, feront, auffj équemul- -
:i{{lic'cs d¢eB& D: & puis que A
elta B comme CaD: & d’icelles
A & G, premicre & tierce’, ont été JE}
"

demonftrées I'& K équemulripli-
ces; Mais de B & D feconde &
quarte, autres équemulrtiplices L
& M : parlaconverfe de la 6. def,
&e ccl: livre, fi I deffant ,‘;.lt é af!, 1
ou plusgrand que L, auffi K def-

fauglra ,ggcrd é;al » ou plus grand 4
que M, felon quelconque multi-
plication que foient pris iceux
équemultiplices. Et pour autaat
que I & K, font équemultiplices
deE & F;pareillement L& M de '1* T

G & H ; par 1a mefime ¢. def. il yaura mefme raifon de
Ea G,comme de Fa H. Sidonc la premicreeft 4 1a (econ-
de en mé{me raifon que la tierce a la quarte , &c. Ce qu'il
falloit demontftrer,

COROLL AIRE,

L\

b

Par cecy eft manifefte La presve de laraifon inverfe, gwEs- .
clide a expliquée en la.13. def. de ce livre, [cavoir eff que f§ 4.
grandeurs font proportionnelles , elles le fevont auffi eftans prifes
a rebours , Ceft & dire que E eftant & G commeF 4 H , auffi en
changeani G [era A E comme HAF. Car puis qu'il a efté de-

. % ,
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wonfbré que f5 I defant , off égal on plus grand que L, suffi K
defandra, fera égal , ouplus grand que M, [elon quelcongues
mulviplices. Ilappert anffi qué fi L defant, eft égal ) ou plus
grand que I, auffi M defaudra, feradgal , ou plus grand que

K, [elon quelconques multiplications : Et partant par la 6., defy

ily ayra mefme raifon deGa L que de HAF. -

THEOR. 5. PROP. V.

8i une grandeur eft autant multiplice d’une gran.

_deur, que laretranchée de fa retranchée : auffi
le refte fera autantmultiplice du refte que la
toute de Ja toute. . ‘ o

[

Soitla toute AB, autant multiplice de la toute CD,
comme la retranchée AE, de la retranchée CF. Jedis que.
- le refte EB fera autant multiplice du refte FD, que latou~
~ te ABl'eft dg la toute CD. '

Cdr AG ctamt faite autant multiplice de FD comme
AE l'eft de CF, ou comme la toute AB eft de la route
CD : d’autant que AE , AG font equemultiplices de

.CF, FD : parlar, pr. de ce livre, la toute GE, fera
autant multiplice de la toute CD, comme AE de CF:Mais
aufli'A B, eft autant multiplice de CD comme AE de CF,
donc GE, A, font '

équemultiplices de G  AB EE_B
CD, & partant éga- ° 12 - DR}
les entrelles par fa 4(_- ;__._if_qp

6. com.fent.” Par- 1 6

quoy en oftant ce ’

qui leur eft'’commun , (cavoir AE, refteront égales GA,

EB; qui partant (eront équemultiplices de FD,, puis que

GA a é&ié pofée multiplice d’icelle FD, & autant comme

ABleftde CD : donc auffile refte EB, fera autant mul-

- tiplice du refte FD;, que la toute’A B I'cft de la toute CD.

. Parqpay fi une grandeur eft autant multiplice d’une gran-
deur, &c. Ce qu’il falloit demonttrer, T



X
que la retranchée CH I'cit de F; AG '
- contiendra autant de grandeurs égales e} -H
a E, que CH de grandeuss égales a F, 2 4

’
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"THEOR. 6. PROP. VL

*8i deux grandeurs font équemultiplices de deux

aucses-grandeurs , &.d’celles on recranche des
£quemulciplices : au des rettes {eront égauxaux
mémes ,.au.cquemulciplices d’icelles.

Soient les grandeurs AB , CD, équemultiplices des
grandeurs E, F, & les retranchées A G,C H aufh équemul-
siplices, des mémes grandeursE, F. Je dis que les reftes
GB, HD, feronr ou égaux aux mémes E, F, ou équemul-
aiplices d’icelles. .

Card’autant que AB & CD, font équemultiplices de
E& F;en ABilyaura autane de grandeurs égalesa E,
comme en CD de grandeurs égalesa ¥. »
Pareillement d’autant que.la retran~ B D
chée AG eft aurant multiplice de E, C

arlar. & 3.def. decelivre. Sidonc
d’égales multitades de grandeurs AB
& CD,on 6te ¢gales multitudes de T
grandears AG & CH , les multitudes
reftantes GB & HD feront égales; . -] |7
c’eft-i-dire que GB centiendra an. 4 _
tant de fois E, comme HD contlendra A EF
F; onbienfi GBeft égale 2 E, aufli 312 6 °
HD fera égale a F: & par ainfi iceux reftes GB, HD
feront égalesa E& F, c}}acunc ala fienne , ou'bien {eront
equemultiplices d’icelles. Parquoy fi deux' grandeurs .
font C?llcmultipliccs de deux autres grandeurs., &c. Ce
qu’il falloit démontrer. :

THEOR. 7. PROP. VII

Les grandeurs égales, ont méme raifon 3 une mé-
me grandeur; & cette-cy agra méme raifon aux

grandeurs égales. . :

- Soieat deux grandeurs égales A & B, & une autre quelle
. . - ‘S &

|

N

-
i
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qu'ellefoit C. Jedisque A & B ont méme raifon I'une
que lautre 3 C, & que C aura méme saifona A qu'a B,
Qu'il ne foit ainfi;

foient pris D & E _
* équemiitiplices de A Ayl Drsema
prcmiere, & B tier- (Qiieemg Fsspofmmnugy
cc, foit auffi pris F O .

uelcdque multiplice - B K R

¢ C,feconde & quar. :
te : donc puis que D eft autant multiplice de A, que E eft

- multiplice de B; & que A & B fout pofées égales = aufli.

D, & B (eront égales par la ¢, com, {ent, Sidonc D cft

plus grande , égale, ou plus petite que ¥, auffi B fera plus
rande , égale’; ou plus petite que la méme F, & par la

, ﬁxfdixc 6. def. de celivie, il y aura telle raifonde A 2 C,
commede B alamémeC, o '

%unt a l'autre partie , elle fe prouve tout de méme par
la fuldite def. en prenant les mémes équembltiplices , &
montrant I'excez , &c. ou bien plus facilement parla
raifon inverfe. Car puis qu'il a étédemontréque A cft
4 C comme B 2 C, en changeant Cferad A, comme
CaiByparle Corol. dela 4. prop. dece livre. Donc les

grandeurs égales ont méme raifona une méme , &c. Ce’

qu’il falloit démontrer. .

THEOR. 8. PROP, VIILI
Des grandeurs incgales, la plus grande a plus
.grande raifon 4 une m¢me grandeur , que la plus
etite : & une méme grandeur a plus grande
raifon 3 la plus petite grandeur, qud la plus

grande.:

Soient deux grandeurs inégales AB & C, defquelles
ABeft la plusgrande , & une troifiéme quelle qu’elle foit
- D.Jedis que ABa plus grande raifona la troifiéme D,qué
nonpas C : item, que Daplus grande raifond C, qu'd
AB. ‘ ~ ’
Qu'il ne foit ainfi : {oit entendué AR premiere gran-

deur, D feconde,C ticrce, & D quarte, D’aurant que AB
et plus grande que C, foit retranchée AE égale a icelle

r'4
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 ; & foient pris des "équemultiplices 5 & B :
fcavoir FGde BE, & GHdg EA, en forte
que chacune d’icelles FG i GH foit plus/ +F

rande que D; & puis que lesdeux FG, GH, - T
%ont €quemultiplices desdeux BE, EA ; par
1a 1. prop, decelivre, latoute HF (ecra au~
tdnt muleiplice de [a toute AB, comme HG - 1
de AE, ou de C fon égale :* Maintenant foit A C Iy
prife IK auffi multiplice de D, en forte
qu’elle foit plus petite que HF , mais plus T{ i
grande %uc HG : ( ce quielt facile, puis
que D eft plus petite que ny FG, ny GH :
Zbicn qu’il faur feulement adjoiiter tant de ™
fois la grandeur D, julques 4 ce que 'on :
ait ce que I'on cherche. ) D’autant que FH,
.GH font équemultiplices de AB premiere, -
& C troifiéme, fi IK eft prife pourl’éque- | g
mulgiplice , tant de D feconde, que D qua- [
triéme, ileft évident que HF multiplice de | K
A B premjere , érant plus grande que IK
multiplice de D feconde , HG multiplce de 1E
C ticrce , n'eft pas plus grande que IK multiplice d¢ D
quarte: & partant par la huiriéme def, de ce livre,il y aura
plus grande raifon de AB4d D, quede Calaméme D.
" Quant 4 la feconde partic : d’autant que IK‘multi-
plice de la premiere Dv, ( car il faut maintenant pofer
D premiere & troifiéme ; € feconde, & AB quacriéme )
eft plus grande que HG mulrtiplice de la feconde C5 &
IK multplice de la troifiéme D, eft moindre que FH
multiplice de AB quatriéme : Il y aura plus grande rai-
fonde Da C, quede D2AB, parla8, def, decclivre.
Parquoy des grandeurs inégales, &c. Ce qu'il falloit
démontrer, ' ‘

THEOR. 9. PROP. IX. |

Les grandeurs quj ont méme raifon i une méme

grandeur , fonc égales entr'elles : & celles-13

aufli font égales , aufquelles yne méme gran-
deur améme raifon, ,

Soient premicrement deux gtandenrs A & B, lefquelles;




~
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" ayent méme raifon1'une que I'autre a la troifiéme C_ J¢*
_ disqu’clles font égales cnt%llcs. .
Cat fi elles n’étoient égalts » il faudroit que
Yiine ou I'autre fuft plus grande; & parla pre- |
‘cedente prop. icelle plus grande auroit plus
grande raifona C, que la plus petite , ce qui-
eft contre I'hypothele : donc A & B nc font
pis inégales , mais égales,
Soient maintenant A & B, 4 chacune def-
quelles C ait une méme raifon. fe dis qu’icel- A
les A & B font auffi égales entr’elles : car au- $c
trement il faudroit que 'une fult plus petite que I’autre:
& parlaméme 8. prop, 4 icelle plus petite, C auroit plus
grande raifon qu'a la plusgrande : ce qui eft contre I'hy-
pothefe: A & B ne font donc pas inégales, mais égales.
Donc les grandeurs qui ont méme raifon, &c¢, Ce qu’il
falloit démontrer,

~~ THEOR. 10. PROP. X.
Des grandeurs qui ont raifon 4 une méme gran-
deur, celle qui a plus grande raifon eft la plus
. grande: & celle-1d 4 laquelle une méme gran-
 deur a plus grande raifon , elt la plus perice.

Soient trois grandeurs A, B, C: & en premier lieu la:
raifon de A a C foit plus grande que de Bala méme C,
Je dis que A fera plus gxanfe que B. A
" Autrement ; fi A n’¢toit plus grande ques, .
elle feroit égale , ou plus petite , ce quielt im-
pofible : car fi elles étoient égales, elles au- , '

" roient méme raifon I'ane que 'autred C, par
la 7.prop. de ce livte , ce qui feroit contre | l
P'hypothele : fi auffi elle étoit plus petitg, elle
auroit plus petite raifon & C que nonpas B, ABC
par la 8. prop.de ce méme livre, .Ce qui eft
. parcillement contre I'hypothefe, Donc A ne fera pas
moindre ny égale 4 g:,& par confequent {era plus grande.
* . Maintenant.que
non pas a A : fe dis que B fera plus petite Puc A. Aul
srement fi B n’éoic moindze que A 5 elle ferojc égale,

aye plus grande raifon 3 B, que.
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ou plus grande; ce qui ¢’t_impoffible ¢ carfi A & B
éroientégales, Cauroit méme raifon a 'une qu’a I'antre
rlar la fufdite 7. prop. de ce livse : ce qui eft contre ndere
ypothefe : fijaufli cile éroit plus grande , C auroiz plus
grande raifon a A qu’a B parla fuldite 8. pr. cequieft
aufh contre 'hypothefe. Donc B fcra moindre que A,
Parquoy des grandeurs quiont raifon 2 une méme gran~
dear, &c, Cequ'il falloit démontrer, !

THEOR. . PROPD, XI.
Les raifons qui font de méme 4 une aucre, fone
auili de méine entr’elles,

SoitAaB, comme CaD, &comme C 2 D, ainfi
EiF; fedisquecomme Aelta B, ainfiEferaa F. ¢
Qu'il ne foit ajnfi : de togres les antecedantes A , C,E, o
foient priles quelconques équemultiplices, G, H, L.
Pareillement , des coufcqucntes B, D, F, quelconques
!, équemultiplices, K, L, M. D’autant que A et 2 §

R d

G #—~—1 H- Yt ——
A—m = C— E—
B D— F—.
K——p— L p e 4 M———r——f—etl

comme C 4 D, parla converfedela 6. def. dé celivre,
i G multiplice de A, eft égale, plus grande, ou plus
petite que K multiplice de B : aoMi H multiplice de C,

{era égale , plus grande , ou plus petite que L, muluplice
I de D. Item, puis que comme Cefta D, ainfiEeftaF,
t fi H multiplice de C eft égalc , plus grande, ou plus pe-
tite que L' multiplice de D, auffi I multiplice de E , fera
égale , plus grande, ou plus petite que M muliiplice de
F : Parquoy fi G multiplice de A ‘premiere , eft plus
grande , égale , ou plus petite que K multiplice de B
feconde aufli I'multiplice de E tierce, fera plus grande,
€gale , ou plus petite que M multiplice de F quarte; &
par la {ufdite 6. def. comme A fera 2 B, ainfi E fera &
F. Parquoy les raifans qui font de méme, &c, Ce qu'il
fallait. démontrer.’ o :

.. »
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" SCHOLIE.

Clavim démantre en [uite dece, que les raifons qui fmt »
Aeméme & dautres, font auffi de mime enty’elles : Comme

fi Aeft 4B, ainfi que C 4 D, ¢b que E [0ita F , com-
meAaB; GAH, commeC &D; Auffi S
commeE feraa F, amfi Gfera 4 H. Car A B C D
d'uumm‘que’fsmifomderdF, rdeCa 3.2 6, 4.
D [ontde méméalaraifnde d 3 B, parla E F G H
1. p. scvomme Efera a F, ainfi Ca D, 9.6, 12.8,
Derechef , posrce quelesraifonsdeEa F, ¢
AeGa H font deméme 2 la yaifon de C 3 D : auffi par la
méme 11, prop. . comme E fera i F, ainfi G feva a H.
Derechef, 5 les vaifons de 4 3 B, de C i D ¢»deE
F font de méme enty'elles; ¢ que comme 4 eft A B, ainf
G foit A H; ¢ comme C a D, ainfi I i X; ¢ comms
EeftaF, ainfi LfoitaM : auffi lesyaifonsde G a H, de I
aK, rdeLaM font de méme en- . ’
#relles : Car fuivant ce que nows A B C D E F
avons démontvé cy-deffus de quatre 3. 2. 6. 4. 9. 6.
vaifons, comme G e¢ft aH,%infl G H I K L M
eft 3 K, pource que cesraifonsfont’ 12.%,18. 12, 30,20,
(emblables aux raifons de 4 4 B, .-
& de C a D, Et en la méme manieve , comme 1 [era
2 K, ainfi L fera 3 M, §antant quicelles rasfons [ont de
méme aux raifons de C a D, % de EaF, lefquelles font
femblables. Item, comme G [era 2 H, ainfiL'a M ; puis
que ces raifons font dg méme que les vaifons de 4 4B, &
de E i F, qui font pofées égales : Le méme [eroit encores
démontré ssl y avost dwvaniage de raifons.

THEOR. 12. PROP, XIL

Si tant de grandeurs qu'on voudra font pro-
portionnelles : comme I'une des antecedantes
ferad fa confequente , ainfi toutes les antece-
dantes feront 3 toutes les confequentes..

Soient fix grandeurs proportionnclles A, B, C, D, E, F,
fcavair que A foit 4 B, comme C e¢ftda D, & Ea F:

v

» ~
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fedis que comme I'une des antecedantes eft 4 (2 confe-
quente {cavoir elt A a B, ainfi routes les antecedantes
enfemble A, C, E, feront 4 toutes les confequentes en-
femble B, D, F. . : L

Car érans prifes desantecedantes A ; C;.E, leséqueé~
maltiplices G , H, I :item des confequentes B, D, Fs -
les équemnltiplices Ky L s M ; toutes les trois multipli-
ces G, H, I enfemble , feront autant multiplice des
trois grandeurs A, C, E enfemble, comme la feuke 6 -
eft maltiplice de 12 {eule A , parla premiere prop. de
ce livre. Auffi par.la méme raifon toutes les trois mul-
tiplices X 5 L » M enfemble, feront autant multiplice
des trois grandeurs B ; D5 F enfemble, commeK fera
multiplice de B. Partantpuisque A, B, C, D, E, F.

font Pxoyoxtio:mcllcs » i G nwltiplice de A premiere,

Gttt H——rmmeppnet T ey —fs
B— D— B
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eft plus grande, égale, ou plus petite que K multiplice
de B feconde , a:u'ﬁ H multiplice dec C troifiéme, fera
plus grande , égale, ou plus petice que L, multiplice
de D quatriéme , parla converfede la 6, def. de ce livre,
& ainfi des deux autres : Partant fi G eft plus grande,
égale, ou plus petite que K, le -compofé des trois Gy
H, I, {eraaufliplus grand , égal, ou plus petit que b
compofé des troisK , L, M. Donc parla méme ¢, def,
comme A fera a B, ainfi les trois A, C, E_enfemble,
feront dux trois B, D 5 F enfemble. Parquoy fi tant de
grandeurs qu’on voudra font proportiennclles; &c.. Ce
qui éroit 4 prouver. .. . ' .
THEOR. 13. PROP. XIIL. ..
8ila premicre'eft 4 la feconde comme latiercedla
quarte : mais Ta terce a plus g?nde raifondla
. quarte, que la cinquiéme d la fixiéme: avffila’ -
premiere aurznplus grande raifond la fgconde,
" que lacinquicmme 3 1a fixiéme, - ST

F 3
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~ Soif A premierea B {cconde, ( en la precs fig. ) coming
.C tiercea D quarte, & qu’ily ait plas grande raifon de
-C-tierce 3 D quarte , quede E cinquiéme 2 F fixiéme. Je
dis. qu’il y aura aufli plus grande raifon de 4 premiere &

B fecondc’, qué¢ de b cinquiéme a F fixiéme, .
. Kar cttans prifes des antecedantes A, (, E, les équen
multiplices G, H, I, & déb confequentes B; D, F, Ies
- équemultiplices Ky L, M: D’autant que A eft4 Bycomme
C a D, fi G muliiplice de A eft égale, plus grande , od
, ;ﬁus{ petite que K multiplice de B, auffi par 1a converfe de
» -1a 6. def. de ce livie , H multiplice de C; fera égale, plus
- -grande, ou plus petite que L multiplice d¢ D. Pareille=
« ment ; d’aurant qu’il y a plus grande raifon de C premiere

8 .D feconde, quede Etiercea F quatiiéine,, i H muls

tiplice de C ; elt plus grande que L multiplice de D il

n’cft pas neceflaire que I multiplice de E'excede M mul-

" siplicedeF, par [a 8. def. de cetivee convertie: donc auffi

fi G excede K,neceflairement I n’excede pas M:& partant

| par ladite 8. def, il y a plusgrande raifon de A B, que

déEaF. SidonMa premicreeftala feconde , comme la
tierce-z laquarte ,» &c-€oquil Yalloit defionttier, - -

" SCHOLIE.

Qe fi La tievce C a moindve vaifon & Ia quarte D, e ld
cinquiéme E ala fixiéme F : aufli la premicre A aura moindre
vaifon 4 la feconde B, que-Ia cinquiémeE & la fixiéme F . Ca?
filaraifon de C & D eft moindre que celle e E a F, c'eft 4 dire,
que la raifon de E premiere A F feconde étant plus grande gué
celle de C tierce & D quarte, fi I excede M, sl n’eft pas neceffaire
que H excede L, car guelguesfois elle defant, on eft e’ga[e aicelle
parla 8. def. de ce liv. convertie. Mass i H defant,on ¢ft égale
&Lanfli G defandva,ou [era égale a K par la 6. def.convertie,
parcequ'on apofé C 1. eftre 4 D 2. comme A 3. 4 B 4. Parquoy
Sfi Lexcede M neceffairement G n’extedera pas K : ¢ partant
par La fufdise 5. def. il y aura plus grande vaifonp deE 4 F,que.
de A & B, c'eft a-dire que la raifon de A 4 B [era moindre qus

 deE & F :ce qui éloit propofé. L )

En la mefme maniere fera demonfiré | que sil y 4 plus
grande vaifon de la premere & la feconde , que de la tisrce dla
.quarte : mais la tierce apins granderaifon 4la quaric, quc ia

e a B e iz



- partant par la 9, prop. B & D, feront
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Sinquiéme & la fixiéme ; pareillement la premievé aura beau-
coup plus grande vaifon & la feconde ,que la cinquiéme a 1a
fixiéme. { :
Gue fi 1d premiere a moindre raifon 3 la [econde , que la
tievce & la quarse , & lasievce a moindre vaifon & la quatrié-
me , que la cinquiéme & lafixiéme ; aufli la premiere anra
beancoup moindreraifon 4 la feconde , gue la cinquiefme & In

A Jxiefme.

THEOR. 14. PROP. XIV.

Si'la premiere eft dla feconde’s comme latierce d
la quarte, & que la premiere foit plus grande
que la tierce: aufli la feconde fera plus grande

~ quela quarte : & fi égale, égale : fi plus petice,
plus petite. :

Soit A 2 B, comme C eft i DAque A pre.-
miere {oit plus grande , ,égalee ou plus petite
que C troifiéme ! Je dis que: B {econde fera ‘
auffi plus’ grande, égale, ou pluspetiteque |
D quatriéme. . . l

* Soig premierement A plus grande. que C: |
il y aura donc plus grande 1aifonde.AdB, . | }

ue de Cdlaméme B, parla8, prop. dece _
livee, & par confequent plus grande raifon | y.
de C a D, quede C 4- B, eftant icelle Jaméme I
xzifon quede A 2 B, & par la1o. prop. dece
méme livre B fera plus grande que D. AB
Soit puis apres. A égale 4 C, & parlaqg. L

A

R

C:

prop. gle'ce méme livre A ferad B, ¢omme
C aB: & puis que lesraifonsde Ca D, &
C 2B, fontles mémes qirede A a By les rai-
fons de CaD & de Ca B, feront de méme
entt’clles > par la 11. prop, de ce livre, &

C—— e

égales. C
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Finalement foit A moindre que C, &
par la fufdite 8. prop. il y aura plus grande
raifonde Ca D, quede A a D ; & par con-
~ fequent plus grande raifon de A4 B, que |
de A2 Dy puis quil y 2 méme raifon de 4
@B, quede Ca D, &parlato. prop. de
ce méme livie B fera moindre. que D. Si
+donc la premicze efta la feconde,, comme - l
latierceila quarte, &c. Ce qu'il falloit A BC
prouver., L i :

SCHOLIE.

O .

“Que fi la feconde eft plus grande , on égale , on moindre que
ba quarte : auffi la premiere fera plus grande, on égale, on
woindre que la tierce. Car puis gue A oft-2' B comme C a D, en
changeant Bfevad A commeD a Cpar le Cor.dela 4.p. de
celivre. Doncfi Beft plus grande, on égale , ou moindre que
D, anffi A [era plus prall, ou égale , ou moindre que C par la
[ufdite 14. prop. .

Qr Ewtlide w'a pas demonfivé que fi la premieve eff plus
grande, égale, on plus petite que la [econde : anffi la tierce fera
plus grande , égale , on moindre qie la quarte, pouvce que cels
ef cvident i canfe de ln fimilitude des raifons. Ce quenous
ponrrions neantmoins. demonfiver apres Commandin : mais

“d autant que {4 demonflration ne compete qu anx grandesurs
de mefme genve, nows nows tiendronsace que la nature des
proportions nows monfive , encore que lesgrandenrs foient de di-
wvers genres. L

THEOR.15. PROP. XV. .
* R .

) :
Les grandeurs font entr’elles, comme font leurs
équemultiplices entr’elles : étans prifes comme

" elles s’entrerelpondent.

'Soit A B autant multiplice de C comme DE eft multi-
plitedeF. Jedisque ABferaa DE, commcC i F. Car
puis qug AB & DE font equemultiplices d’icelles C & ll",

. g , ‘ ily

-



_égalesa F; & par la 7. prop. de ce livre
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ilyauraen AB autant de partics égales d ™"
C, comme DE contient de parties égales 1
4 F: {oit donc divifée AB és parties AG,
GB ¢tgalesa C, & DE ésparties DH,HD

une chacune partie de AB, [cradune cha- |G
cune partic de DE, comme CeltaF; & 1
par la 1a. prop. toutes les antecedantes | |
AB, fegont 4 toutes les conlequentes DE;
comme A G ['une des antecedantes , eft a
DH f(a confequente ; c’cft-i-dire comme
Ci F, puis que c’eft la méme-raifon. 4 C D B
Parquoy les grandeurs font entr’clles,&c.

Ce qu'il falloit prouver.

THEOR. 16. PROP. XVI.

1

Si ?uatre grandeurs font proportionnelles, elles Ie
4 .
eront aufli étans permucées.

-Soit A i B, comme C 2 D. Je dis qu’en -permutant A
feraa C; comme BeltaD. - ‘

Carg. ’ o
on préd _ . — ) e Y
E&Fe- E ) o G .
quemul- A r——— € ey
. P | s e 2aee |
- Bj item ¥ H »

G & H
cquemultiplicesde C & D;Eferad F, comme A d Bparla
prop. precedente , & G 3 H comme Ca D 5 & par’ confe~
uent E étanta F, & C4 D, en méme raifon que A a B,
‘elles font de méme entr’elles par la 11. prop.°de ce livre.
Derechef puis que les raifons de EA F, & G 4 H font les
mémes que de C i D, elles {feront 2ufli de méme entr’elles
par la fuldite . prop. c’eft-a-dire, que comnft E premic-
re efta F (econde, ainfi fera G tierce 3 H quarre : par-.
quoy parla 1 4. prop. de ceméme livre, i E premierecft -
plus grande , égule, ou moindre que G tierce , auffi F fes,
conde’ ferg plas grande , égle, ‘au maindre %ue H quas
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triéme , en quelconque multiplication que foient prifes
Yes equemultiplices ; & par la 6. def. d’iceluy cinquiéme
livie 4 era a C y commie B & D : ( puifque E & F fonr
equemaltiplicesde A premiere, & Btroifiéme ; & G & K
cquemultipliccs deC feconde & D auatriéme » & celles~
la defaillent s font égales, on excedent celles-cy , &c: )
Parquoy fi quatre grandeurs font proportionnelles, &c.
Ce qu'il falloit démontrer.. :

-

. ’ SCHOLIE.

orla demonftration de cétte propofition & [eulement lien
quand les quatre grandeurs font de mefme genre, Car fi les

_ deux Ao B étoient d’un genre, & lés deux C ¢» D dun au-

tre : anffi les équemultiplices E & F feroient dun genre , ceft
a[ravoir duquel font 4 & B, & les equemnltiplices G ¢r H
d*un autre genre , ¢’eft A [yavoir de celuy duquel font C¢o.D: -
Parquoy on ne powrroit pas dire E eftve plus grande , égale , oo
moindre que G : ¢ partaps vien ne Je conclurois par la 6. def. -
de ce livre. Laraifon permutée a donc fenlement liew quand les
quatre grandewrs fons & vn mefme genre. o

THEOR.17. PROP. XVIL
5 S : N
Siles grandeurs compofces font pr})ﬁoxtiounellcs;‘
icelles étang divilées , feront aufli proportion~
nelles. . " -

Soient lcs‘grandeuts compofées AB, CB,& DE, fE,’
proportionnelles ; c’eft-a<dire , que AB foiti CB, com=
me DE4 FE. Je dis quelesmémes grandeurs érans di-
vifées {ont auffi proportionnelles , c’elt-i-dise que com-,
me ACeft aTUB, ainfi DF efta FE, .

Card'icelles AC , CB, DF , FE foient prifes les éque-
multiplices GH, HL, IK, KM, chacune i chacune,
& parlai. prop. de celivie GL fera autant mulriplice
de AB, que GH de AC , c’eft-3-dire comme IK de
DF. Maisticelle IK eft autant multiplice de DF , que IM
de DE par laméme 1. prop. donc GL, *IM font éque-
multiplices de AB, DE. Derechef foient prifes LN

-

'
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MO equemuhtiplices de CB, FE. Pour w '
dntant zuc HL premiere eft autant mul--
tiplice de CB feconde , que KM tierce T -
de la quarte HE , & LN cinquiéme autant ©
multiplice-de CB feconde; que MO fi- | *
si¢me de la quarte FE; parla 2. p. de-
ce livie, HN fera autant multiplice’de L.
CB feconde , que KO de FE quatriéme. M
Et puis que AR eft 2 CB, comme DE
AFE: & ont.été prifes GL, IM eque- [y’ -
multiplicesde AB, DE; mais HN, KO B X
de CB, FE: par la6. def. convertie fi E
GL multiplice de AB premiere excede, o
eft égale, ou moindre que HN multi=
plice de CB feconde, auffi IM, multi- 3
plice de DE tierce ; excedera, fera égale,
ou moindre; que KO multiplice de FE
unarte : 6tant donc les choles communes '
HL, KM, 6 GH excede®LN, mff IK @A D K
excedera MO ; & fi égale , égale 5 & i moindre,
moindre, Etdautant que GH , IK font equemulriplices
de AC premiere & DF tierce. Item LN, MO eque-
multiplices de CB feconde & ¥E quarte, & il a été
demontré ( en quelconque multiplicarion qu’ayent été
prifes icelles equemaultiplices ) que les equemultiplices.
de la premiere & troifiéme cxcedent , font égales,
ou moipdres, que les equemulriplices de 1a feconde &
quatriéme , par la fufdite 6. def. dece cinquiémelivre
ACferad CB, comme DFa FE : ¢e qui éroit propofé,
Si donc les grandeurs compofées font proportionnelles, .-
&c. Cequ'il falloit démontrer, ‘

4 A A

0]
A s o

SCHOLIE.

L

Nous démontyerons icy ce moyen-la ‘d’argumenter , lequel
enla 5. Aef. nows avons dit converfe de la raifom divfée:
Ceft-a-dive que i ABefl 2 CB, comme DE a FE, auffi CB,
Jera & AC, comme FE 2 DF. Car d’autant que comme AB
d CB, ainfi DE a FE, en divifant par la17. p. 5. comme
A [era 3 CB, ainfi DE 3 FE: ¢& en changeant , commc
CBferad AC, ainfi FE fera i DF ; ce qui (toit proposé.

' T 2.
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+ Mais DG premiere eft plus grande que DE B

”

Par méme mnniere , [era démantré ce moyen-Iy dargui
menter , lequel en la méme 1 5. def. nows avons appellé con-
traire divifian de raifon: ceff-a-dive que fi. AG off 3 AB,
compe DF 4 DE : auffi ACferaa CB ainfi que DF i FE,
Car puis que AC-eft 4 AB > comme DF 3 DE : en changeant, .
comme 4B [evaa AC, ainfi DE 2 DF : donc en divifant pay
ia v7. p. 5. commeCBa AC :'ainfi FEi DF : ¢ en chan-
geant devechef , comme AC a CB,, ainfi DF & FE : te qt_c'i

.v \" N ’ ‘
194 Cn\u%uxus :

- étoit a demontrer,

THEOR. 8. PR O P, XVIIL

Si les grandeurs divifees font proportionnelles s
icelles étans compofées feront aufli propor~
tiannelles.

Soicnt les grandeurs divifées AB , BC; & DE, EP
proportionnelles. Je dis qu%n compofant » AC eft &
CB, commeDFAEF. =~ -

Car fi comme AC efta BC, ainfi DF n’eft pasa EF5y
DF aura a quelque grandeur moindre ou plus grande que

* EF , mémeraifon guc ACa BC. Soit donc premicrement

DF 3 GF, moindre que EF, en méme raifon que AC
a BC, s'il eft poflible : & endivifant par la precedente
propofitions DG fera & GF comme AB i
BC. Mais.comme AB a BC, ainfi DEeft
a BF : donc auflicomme DG ferad GF, ainfi fO_
DE fera 3 EF par la 11, prop. de celivie. K

troifiéme : donc parla 1 4. propofition de ce E fi
mémelivre GF {econde, {era aufli plus gran-
de-que EF quatriéme » la partie que le tout: .
cequieftablurde. II n’y aura donc pas de
DF 4 GF, moindre que EF , méme raifon
quede ACa BC. J

Par méme difcourson démontrera que DF 1 J_
n'aura pas a une grandeur plus grande que A T
EF ; méme raifon que AC 2 BC.Donc com-
me AC eft a BC, ainfi DF eft 2 EF, puifque DFthe
peut e & une grandeur moindie, ou plus grande que

7
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EF , enméme raifon que AC 4 BC. Parquoy fi les gran-
deurs divifées font proportionnelles , &c. Ce qu’il fal-
doit démontrer. , :

SCHOLIE.

Nows démontrevons icy ces denx moyens-la & argnmented

& proportions, lefquels nows avons defcyits en la 14. def. de
ge livre. Quant au premier , que nous avons nomm? converfe
compofition de raifon : foit comme AB i BC ainfi DE a EF.
Fedis, que comme AC eft 2 AB, aipfi DF & DE. Car puis
‘gue comme AB eft a BC, ainfi DE 4 EF , en changeant comms
BC fera 4 AB, ainfi EF a DE : donc en compofant par la
38. p-cy-deffus, comme AC ferad AB, ainfi DF 4 DE ; Cs
qu'il falloit prouver. .

_ Quant A Vantre moyen que nous avons appellé comsvaire
gompofition de yaifon : [oit Aerechef comme AB & BC, ainfi
DE i EF : Je dis que par le contraire de compofition de raifon,

comme 4B 2 AC, ainfi DE a DF . Car puis que comme AB -

efft 2 BC , ainfs DE & EF ; en changeant comme BC fera
a AB, ainfs EF 4 DE : donc auffi en compofant par la méme
prop. comme AC fera & AR, ‘ainfi DF a DE; ¢ partant
en changeant derechef, comme AB [era 3 AC, ainfi DE fera
# DF : Ce qui étoit propofé & prowver,

. THEOR. 19. PROP. XIX.

8i le tout eft au tout , comme le retranché au
setranché 5 le relte fera-aufli au refte , com-
me le tout eft au tout, .

Soit 1a toute AB4ilatoute DE , comme le retranché
* AC, au retranché DF. Je dis quele refte CB efaufli
au refte FE , comme la toute AB i la toute DE.

. Carpuisque AB eft 3 DE, comme AC 2 DF; aufli

, ¢n permutant par la 16. prop. decelivre AB fera a AC,
comme DE a DF; & par la 17. prop. de ce méme li-
vre, en divifant comme CB fera 2 AC,ainfi EE fera
a DF : parquoy en permutant derechef par la fufdice 16.
.prop. CB fera 4 FE, comme AC a2 DF, ;'Cﬁfa-dll't
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comme latoute AB 2

da woute DE , pus . o .
“.que AB, DE, & A —R
AC , DE, ont &é e K N >}

ofées en méme rai- : :
on. Parquoy fi letout eft au tout comme le retran-
ché anretranché, &c. Ce qu'il falloit demonftrer.
SCHOLIE. '

Nous demontrerons icy ce moyen-la & argumenter és pro-
porsions, qui eft pris par la converfion de raifon, Car foit
comme A3a CB, ainfi DE 2 FE. fe dis par converfron de
vaifon , A3 étre auffi 3 AC, comme DE 3 DF. Car puis
?ue comme ABeft A CB, ainfi DE eft i FE en divifant par

4 17. prop. de celivre, comme AC i CB, ainfi DF 4 FE:
donc auff en changeant comme CBd AC, ainfi EF 4 DF:
O partant en compofant par la 18. prop. de ce cinquie[me

Livre, comme AB [era 4 .AC, ainfs DE fera a DF : ce qui

* dtoit propofé.

‘"THEOR. 20. PROP, XX.

$i trois grandeurs d’un coté , & trois d’un au- -

tre , ctans prifes de déux en deux ; font en
.méme raifon , & quen raifon égale la pre.
miere foit plus grande que la troifiéme ;-aufli
. la quatriéme fera plus grande que la fixiéme;
& fiégale, égale; (i plus petite, plus perite.

Soient trois grandeurs d’un cofté A, B, C, & trois d'un
autre D, E, F, & comme A 4 B,ainfi D4 E, & comme B
4C,ainfi B4 F: & que A premicre foit =~ =~
plus grande que C rroifiéme. Jedis que
D 4. feraaufli plus grande que F 6.

Car puis que A eft plus grande que C, il
y aura plus grande raifon de A 4 B que de |

- Ca B parlag. prop. de cecinquiéme livre, ..
Mais comme A eftd B ainfi D 4 E, & par
la 13, p. ¢. il y aura plus grande raifonde
‘DAE, quede Ca B. 1tem comme C eft
2B, ainfi F2 E: (carpuisqueBefta
C, comme E i F., cn changeant comme 4

g S — s
Q) e

O ———
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L fera 4 B, ainfi Fa E. ) il y aura donc auffi plus
grande, raifon de D 4 E que de F 4 E , & par la 10.
pr. 5. D feraplus grande que F.
- Que fi A clt égalea .C5 je dis auffi que

D feraégaled F. Car puis quc A eft égale l NE
a2 C, par la 7. p. de ce livre, A fera 3 ‘
B comme C a2 B, Mais comme A ecfta .‘A l
B, ainiDaE: & parla 11. pr, 5. D fera
AE, comme Ca B: & comme C eit a ,l‘
B, ainfi F2 E. Donc D feraaufi 4 E ”'
comme Fa E : & partant D & F feront . ABC
égalesparla g.prop. de ce méme livre. o
En troifiéme licu , fi A eft moindreque C » je dis auffj -
‘que D eft moindre que F. Car puilque A eft moindse
qQue C, il y aura moindre raifon de A &
B,-que de C a B par 1a 8. p, 5. Mlis
comme AeftaB, amnfi D cifé E:ily .
. aura donc aufli moindre raifonde D4 E,
© que de C4 B, par la 13/ prop. de ce cin- [

3uiéme livre., Mais en changeant comme , | , , l
eflus, CeftaB, comme FAE. Ilya , ’ ,
donc pareillement moindre raifon de D4 ABC DEF
E, que deF a E : & partant par la 10, v :
p- 5. D fera moindre que F. Parquoy fi trois grandeurs
d’un c6té , & trois d’un autre , &c. Ce qu’il falloit
démontrer. ‘

THEOR. 21. PRODP, XXI.
Si trois grandeurs d’un coté , & trois d'un au- .
trg , prifes de deux én deux font en méme
raifon , étant leur proportion fans ordre, &
quwen raifon égale la premiere foit plus.gran-
de que la troifiéme ; aufli la quatriéme fera
plus grande que la fixiéme ; & fiégale, éga--
le; fi plus petite, plus perite.

Sotent trois grandeuts d'un. ¢6té A, B, C, & trois
d’un autre D, E, F, lefquelles prifes de deux en deux
- foient én m&me raifon, érant leur preportion troublée,
{cavoir que comme A 4 B, ainfi E 4 F, & comme B
@C, ainfiDAE." Jedis que comme A fera ’lc’zgale » plus

‘ : : 4
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rande » ou plus petite que C , auffi D fesa '
gale , plus grande , ouplus petite que F, ’ '

Car fi A eit plus grande que C, ily aura”
plus grande raifonde AiB, que de Ca B '
parlag.pr.dece livre. Mai§ comme A 4 B, l
ainfi E 2 F; il y aura donc plus grande raifon
de EiF, quede Ca Bparlars. prop, 4'i- ’
celuy cinquiéme livre. Er d’autant que '
comme B elt 2 C, ainfi.D eft 3. E, en ABC DEF

. changeant comme C fera 4 B, 2infi E 4 A

N ——— G Sy, Sty

D. Ilyauradonc auffi plus grande raifonde Ea F, que

deEa D: & partant par Ja 10, prop. 5. D fera pfus gran~-
«dc que F, ° . : o ‘

On peut prouver, comme en la precedente , fi A eft
égale, ov plus petite que C ; auffi D &rre égale , ou moin-
dre que F. Parqhioy fi trois grandeursd’un c6té , & tyois
d’unautre, &c. Cequ’il falloit démontrer,

“THEOR. 22. PROP. XXII.

" §’il y a-tant de grandeurs ()'u’on voudra, & au- .

tant d’autres , lefquelles érans prifes de deux
- en deux foient en méme raifon ; icelles ¢h
raifon égalé feront prapartionnelles. '
Soient trois grandeurs o
d’un CétéAa B)C,& - '
trois d’un autre D, E, F, ‘
& foit AiBcomme Di -
E,'&B2CcommeEaF.

Je dis qu'en raifon égale A B C N DEFO |

‘comme, A-cft 2 C ;ainfi .
DAFE. _ ‘ QI L« HKM
Car étans prifes G, H

equemultiplicesde.A , D : +
Item I, K, equemnltipli-
cesdeB, E:ltemL, M, T 1
equemaltiplicesde C , 'F: _] ‘
‘puifque A eft 2 B, com~
me DaE, auffi G multi-
plice de A.premiere fera ]
2 I multiplice de B deu-

.

I

|
|

|
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"yiéme ; comme H multiplice de D troifiéme 4 K mul-
tipliceede E quatitéme parla 4. p. de ce cinquiéme livre,
Par méme railon I feraa L, commeK a M. Vi donc
que les trois grandeurs, G, I, L, & les trois autres H, K>
M, éuans prifes de deux en deux font en méme raifon,
parlazb. pr. 5. fi Gexcede L), aufli H excederaM ; &
fi égale, égale; *& fi plus petite, plus petite ; & partant

puis que G > H, equemultiplices de A & D défaillent,

oat égales, ouexcedent L , M, equemultiplices quel- -

conques de C & F, par la 6. def. A ferada C, comme
DaF:cequ'il falloit prouver. ~ '
" Maintenant foient plus de trois grandeurs, tellement

que C foit auflia N, comme F a2 O. Jedis que A cft ene ¢

core 3 N comme D a O, Car puifque noas venons de de-
monftrer que A eft aC, comme DiF;&onapofé C,
eltre a N, comme Fa O, il y aura trois grandeurs A, C,

» & trois gutres D, F, O, lefquelles ‘font priles de deux
en deux en méme rajfon. Donc comme il a été demon-
ftré és trois grandeurs cy-deflus, A feraderechefa N,
comme Da O. En laméme manicre fera demonftré en
tant de grandeuars qu’on voudra, $i donc il yatant de
grandcu;s qu’on voudra, &c, Ce qu’il falloit demonttrer.,

 SCHOLIE.

Le docte Stevin enla 19. def. de fes Probl. Geomer. explique
tne forte A'argumenter és proportions , quw'il appelle proportion

transformée, quipeut efbre reduite en un tel theoreme que le

Juivant.

§’il y-a deux grandeurs , defquelles chacune foit coup-
pée entant de parties qu’on voudra égalesen multitude,
& proportionnelles : 1a compofée de tant de parties qu'on

voudra de la premiere grandeur, fera 4 la compofée des -

patties reftantes , en mefme raifon que la cothpofée , d’au-
tant de parties de la derniere grandeur, fera a la compo-
fée des parties reftantes d‘icel% . Etfi quelconque partie
del'une eft couppée en deux aurges parties, & la partie
de Irautre correlpondante & cetre partie-la , etk aufli coup=-
féc en deux dutres parties proportionnélles a ces deux-la:
es totales grandeurs {cront aufli couppées proportionw
ncllement. ’ .

N
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. Soit une grandenr AB couppée en tant de parties gu’ on von)
Ara AC, CD, DE, EF, EB; ¢& une autre grandesr G, coup-
pée en antant de parties que AB, [cavosr is cing GI, IK, KL,
LM, MH, proporssonnelles a celles I3 de 4B, fe dis que AD com- ’
pofée des deux parties AC, CD, eft 2 DB compofée des trois par-
tics reftantes , comme GX compof.e des denx parties GL IK, eff
& KH compofée des . . .
2ros autres pArties - ‘
veftantes. Cfr pois AL D _NE ¥ -3
ue comme ACefa . . »
e, anf GIeps ~ PI K OL MH
IK, en compa/fn; R
® par la 18. p. dece _
livre AD fera 3 @D, comme GK A IK. Mais comme CD i DE,
Jamfi IK A KL : donc par la v2. prop. de ce me[me livre , en
vaifon igale, comme AD [erad DE, ainfi GK fera i KL. De-
sechef, pource qw'en changeants BF eft 3 FE, comme HM 3
ML, auffi en compofant BE [era a FE, tomme HL a ML. Mais
FE et AED, comme ML a LK : donc en vaifon égale , BE [era
‘A ED comme HL 3 LK; ¢& en compofant, BD [era 3 ED, com-
meHK A IK ; ¢ en changeant, DE a DB, comme KL 2 KH.
" Parquoy pais qu'ilacft: demontyé que AD eft 4 DE, comme
" GK4aKL,¢» DE efta D3, comme KL a KH, par la [ufdite
a2. prop. 5. en raifon égale comme AD feraa DB, ainfi GK
" fera AKH. - : ‘

Nous demontrerons en la mefme maniere, quecomme AC
eft i CB, ainfi GI et AIH. Car derechef en changeant ,.com-
pofant , & par égalité de vaifon, comme BC feraa DC, ainfi
HI i KI: ¢ en changeant, comme CD [era a CB, ainfiIK
fera 2IH. Ven donc que comme AC eft 3 CD, ainfi Gl eftd
IK, ¢ comme CD a CB, ainfi IK 21H : en raifon egalé,
comme AC fera a CB, ainfi GI fera i IH. ‘ -

Par mefine vaifon, comme AF ferad FB, ainfi GM ferad
My : Car devechef en compofant, ¢ par egalité de raifon,
comme AF [era AEF , ainft GM fera i LM, par les fufdites 13.
& 11. prop. de ce livre. Mais auffi comme EF eft 2 FB, ainfi
LM a MH : Donc en raifon egale, comme arv eft 2 ¢B, atmf
GM eft 3 HM, ¢& ainfi des autres : appert donc ce qui eftoit
prémierement propofé. ‘

Maintenant [ois coupple , ( comme pour exemple ) la troifié-
wic partie DE en dewx quelconques parties DN, NE; & anfii
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. en compofant A, B [ont & BcommeD,
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Ya troifiefme KL en

deux parties KO, 0L .
;roporzgimmllesa cel- A (.: ' D N P.' F :?
e-1a. fe dis -que com- ;
meAAf\ta B, sini QI K O mMH
GO a OH. Car en UL !
changeant , comme * o
EN fera a ND, ainfi LO &4 OK ; & en compofant par la
<18. prop. 5. ¢omme ED [erad DN, ainfi L aKO. Farquoy
uis que comme CD eft a DE; ainfiIK a KL : ¢& comme DE
aDN, 4inft KL 2 KO : par la 22. prop 5. enraifon egale ,
comme D .[era a DN, ainfs IK 4 KO : adong les parties AC,
CD, DN, font proportionnelles anx parties GI, IK KO. De-
rechef, pource qwen changeant , comme v cft 3 KD, ainfi
MLaLK: ¢ en compofant,comme DE a NE, ainfi KL a
OL, en raifon egale, comme vx fera aEN, amfi ML\, i LQ,
& en changeant , comme Nia x¥, ainfi OLa LM : ¢ par-
tant toutes les parties AC, CD, DN, NE EF, FB, (ons propor-
sionnelles a toutes les parties GI, IK, KO, OL, LM, MH. . onc
comme il a efté demonfivé en la premierepartie , AN fera 2 NB
fnmme GO a QH : appers donc ce qui eftoic propofé en [econd
tet. : . g
A ce Theoreme nous en foindrons deux antres, le premiey -
defquels eft tel.

§’il y a tant de grandeurs qu’on voudra , & autant d’au-
tres , lefquelles prifesde deux en deux, foient en meflme
.raifon : toutes les grandeurs d'un ordre , feronta laquelle
on voudra,d’icelles en mefme raifon , que toutes les gran—
deursde Cautreordre feronta la correfpondante.

Soient trois grandeurs d'un cofté A, B, C, ¢ trois A un antre
D,E,F, ¢ foit 44 R, comme DAE,¢pBaG,commeE aF:
jedis , que comme toutes les grandenrs - '
Ay B, C enfemble, [eront & laguelle on
woudra dicelles, par exemple a la der-
niere C, ainfi toutes les grandents D, E,
F enfemble , fevont & la derniere F. Car

|
I
puifgque comme A eff 4 B,ainfi DaE, ; l
|
AB

—— ——

N
|
|
f
D

[ o S,
[ S

e D —
Py e

e

E,4E. Mass B efta C, commeEAF :
doncen raifon égale 4, B fevont & C,
comme D, E A F : & en compofant A, B, '
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C, feront 4 C, comme D,E,F a F. Ce qu'il falloit prosver.
Que ﬁ? awvoit davantage de grandeurs , la demonfiration
ne [eroit diffemblable & celle cy-deffus : car il n'y auroit qu' 3
vepeter la compofition ¢ égalité de raifon autant de fois qu'il
feroir de befoin : Comme par exemple , foient encore G ¢r H, -
tellement que C foit 4 G, comme F & H. D'autant que A, B,
eft aC, commeD,Eeft 4F; ¢ CAG, commeF s H ;en
raifon égale A, B, font 3 G comme D, EA H , ¢& en compofant
A, B, G, fons & G, comme D,E, H & H." Mais puis que comme
C ¢f 4G, ainfi F i H, en changeant , comme G [era & C,ainfs
H & F: donc en raifon égdle, comme A, B, G [onta C, ainfi
D,E, H, a F; ¢ en compofant comme toutes les grandeurs A,
B, G,C, enfemble, [eront 2 lafeule C, ainfs toutes les gran-
Aeurs D,E, H, F enfemble , feront i la fenle F,

" Moais f§ on wouloit prowver s que comme voutes les quatre
grandesrs A, B, C, G font & la derniere G » ainfi les quatres
antres D, E | F, H, [ont & la derniere H , il feroit bien plus
bref : Car puis que nows avons demontré , que comme A, B, C,
font % C, ainfi D> E, F &F, ¢b que comme C eft 3G, ainfi F
eft & H en vaifon égale , comime A, B, C [eront 2 G, ainfi D, E,
F & H : donc en compofant > toutes les grandesrs 4, B,C, G,

eront & G, comme toutes les grandeurs D, E, F, H feront & H.

- En la méme fortc on demontrera , que toutes lefdites gran-
deurs A, B, C, G [eront & A y camme toutes les grandeurs D,
E,F, H,ferons 3 D > n’y ayant autre diffevence, finon qu'il
faut prendre au contraire de ce que deffus, ’
tEt de ce eft manifefte, que comme laguelle on voudra des
grandeurs du premier ordre , eft & [ corre[pondante du fecond
ovdre, ainfi toutes les grandeurs du premier ovdre feront & rou=
" tes les grandeurs dp I aitre ovdre. ‘ _

Le fecond Theoreme eft demontré par Clavius as Scholie de

- cette 21 prop. ¢ eft tel..

Si la premiere eft 4 la feconde en méme raifon que
la tierce'a la quarte : lgs equemultiplices de la premiere
& troifiéme auront aufli une méme raifon i lafeconde
& quatriéme. Item les equemnltiplices de la feconde
& qudtriéme, auront une méme raifon i la premiere &

. troifiéme, Et au contraire, la feconde & quatriéme au-

ront unc méme raifon aux equemultiplices de la premiere

- & troifiéme, Item la premiere & troifiéme auront une

.méme raifon aux equemultiplices de la deuxiéme & qua=
griéme. )
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$o0it A4 B, commeC 4D ¢ foient F, K, équemnultiplices

- de d, C:item G, 1, equemnltiplicesde B, D. /e Ais que F eft &

B, comme H 4D :item que Geft 2.4 comme I'% C. Et an
coptraire que Befl A F, comme D A H : item A 4 G, comme
€ & 1. Car puis que F eft autant multiplice de A, que H U'eft de
CcommeF et a 4,ainfi HaC, o par Uhypothefe A eft 4 B,
comme C 4D 5 doncen vai/on égale par la 22, pr. 5. comme

" F fern & B, ainfi H [era & Dy Devachef , pource que G eff 4 By

comme 1 4D, & camme B & 4, anfi D & C : ( car puis que A
eft & B comme

CaDpw g . _
Uhypothefe, en o g Y
changest com- A - p
meB 3 A,Aine P CPDe——
fiDatGlen g o«
raifon égale, E- v . I °

comme G [era

# A, ainfi I 4 C parlafufdite 12, prop. 5. :
Maintenant pource que B eft & A, comme D & C par raifon

inverfe 1 & conime A a F ainfs C 4 H : en raifon égale > com-

me B [eraaF, ainfi D & H. Derechef, puis que A eft & By

comme C & D: ¢ comme B eft & G, ainfs D a I;en vaifon égale,

~ comme A [era & G> ainfi C a1, par ladite 22, prop. 5. Ce qui

effois. propofé. . .
\Par cecy eft manifefte un moyem d argumenter, dont les Geos
metres s’ zident fonvens , principalement Archimedes, Apolo— ~

" mius Pergeus > ¢ antres : [ravoir eft comme A & B, ainfi C eft

& D : donc comme F double , on triple , on quadruple , . de
Aeft i B, ainfi' anffi H double, on triple, ou guadraple , e,
de Ceft 4D < Item comme Aeft i B, ainfi C 2 D : donc com~ .
me A eft au donble, triple , ou quadruple , ¢oc, de B > ffavoir &
G 5 ainfs aufff C fera aw donble , aw triple, ou quadrupie, Gre,
AeD, fiavoiral. ‘ ‘

THEOR. 23. PROP. XXIIL

Si trois grandeurs , & autant d’autres , prifes

de deux en deux font en méme raifon, & en.

i Bt . . 7
proportion troublée : icelles en raifon egale
'feront propostionnelles,



j01 CiNqurt'fis

" Soient trois grandeurs A, B, C, & troisautres Dj
E, F, & foient prifes de deux en deux en méme raifon,

- érant leur proportion troublée , {;avoir que comme A,

aB, aix}ﬁ Ear, & comme BaC, ainfi DaE. Jedis
u’en raifon égale A ferada C, comme D a 5.

Cal érans prifes G, H, ' I
NDEFQ
L

I 5 equemultiplices de A, ,
B, D:1temXK, L, M,
quelconques autres cque~ I I
multiplices de C, E, F.
“Parla r5.p. de ce livie A B
comme A fera a2 B, ainfi QH
GaiH, puis que G, H,
font. equemnltiplices d’i-

celles A , B,.Mais com-
me Aelta B, ainfi et E -
ar: doncparlain p. 5..

comme G eft 2 H »ainfi - _
E'cft 2 F. Mais comme E . -

eft & r, ainfi aufli L eft L.
& M, par la fufdite 15. pr: 1 1

© g.pourceque L , M, font
‘equemultiplices d’icelles )
‘E, ¢ : doncaufli comme G eftd H, ainfi Lefta M, par
la 11. p. §. & puis quecamme Befta C, ainfi DAE,

af la 4. pr. . comme H multiplice de la premiere B, fera”™
a K multiplice de la feconde C, aipfi 1 multiplice de la -

troifiéme D, feraa L malriplice de la quatriéme E : donc
" lestrois (grandcurs G, H, K, & les trois autres I, L, M,

étans prifes de deux en deux font en mefme raifon , & la
Pro?ortion d’icelles fans ordre , puis qu’il a été démontré,
que comme G eftad H;ainfi Lefta M, & comme Heft
aK,ainfi Ta L &partant par la 21.p. 5. fi G eft plus
grande , égile , on moindre que K, auffi I fera plus gran=
de,égale,ou moindre que M, & par la 6. def. ¢. comme A

feraa C, 2infi fera Da F. Parquoy fitrois grandeurs, & .

autant d’autres , &c. Ce qu’il falloit démontrer,

S CHOLIE.

Que sl y avoit plus durok"grandmrs 2 & gue lewr propors.
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¥isn [oit troublée , fFavoir eft que comme Aeft 5 B ; ainfi F [oit
80, ¢ocommeBeftaC, dinfi E foit A F , ¢ comme C &' N,
ainfi D AE. fedis que A fera & N, comme D 3 O. D' antant -

- qu'il 4 efté demontré en tross grandeurs que comme A eff 4 C,
amfiF eft & O, & que par Ubypothefe comme C-eft & N , ainfi
D eft AE, il yaura trois grandenrs d'un cité 4, C, N, ¢ trois
Yun antre D, E, O, lefquelles prifes de denx. en deus: [ont en
mefme raifon , & en proportion troublée. Donc dérechef en rai-
fon égale demontrée en trois grandenrs A fera 3N comme'D &
O~ Le mefme [era anffi Aemontyé en cing grandeurs par quatre,

tomme il a cfté demontré en quatre par srois, ¢ ainfi fembla~
blement de davantage. , -

THE O R..24. PROP. XXIV. -

Si la premiere eft 4 la feconde » comme Ia troi-
fime 3 la quatriéme , & la cinqui¢me 3 la.
feconde , comme la fixiéme 3 la quatriéme;
la compofée de la premiere & cinquiéme, fe-
ra 4 la feconde , comme la compofée de la
troifiéme & fixiéme, fera 4 la quatriéme, -

~ Soit la premiere AB i la feconde C, comme la troi-
fiéme DE eft i la quatriéme F; & la cinquiéme BG 2
1a deuxiéme C 5 comme la fixiéme EH i la quatriéme
F. Jedisquelatoute AG, fera a C, comme la toute
DHairfr ® ‘ - :
Car puifque comme . ;
BG iﬂ(} » ainfi EH 2 \
¥ ,- aufli en changeant, w——
comme  fera :%gG, Q| B# 6]
ainﬁi‘ﬁ EH Vi done ]E)'-"'""" 5 B
‘que ABefti C, com- ‘
nie DE i | Y & C a . .
8G, comme ¢ 4 EH, en raifonégale; AB{erad BG,
comme DE 3 EH , par ta 22. p. 5. & en compofant , com-
mela toute AG feraa BG , ainfi latoute DH feraa EH,
par la 18. pr. d’iceluy 5. livie: & derechef puisque AG -
et 3 BG, comme DHAEH, & BGaC), comme EH ~
_&p, en raifon égale, AG fera & C, comme DH ar.
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Sidoncla premiere eft a la feconde ; comme la troifié<

me i la quatriéme , &c; Ge qui étoit a prouver,

S CHOLIE

Prefque en la mefme manieve [era demontyé en tout genve. de

© proportion ,ce qui 4 eflé demontré A la 6. prop. de ce § . livrel

sant fsulement aux grandesrs maultiplices [tavoiref?,

Si deux grandeurs ont mérhe proportiond deux attres
grandcurs, & que des retraachées ayent méme propors
tion 4 icelles; les reftantes auront aufli méme propor=

 tion 4 icelles. . .

D:¢.AG & DH ayent mefme profprtion 4 C¢h F 5 :'eﬂ 3
dire que comme AG eft 4 C , ainfi DH foit & F. Item les ve-

. #ranchez AB & DE ayent mefine proportion a icelles C ¢» F,

sellement que comme AB eft & C, ainfs DE foit auffi & F: Je dis
queles reflanzes BG , EH ont me(me proporticn a icelles C, F,
ceft & dire que ccmme BG eff 3C , ainfi EHefl 3 F. Car
d’autant que comme AB eft 3 C , ainfs DEeff 3 F , par rasfon
inverfe , comme C & AB , ainfi F & DE : done puis que AG eft
aC,comme DH 4F, & C s A8 ,comme F a DE, en raifon
égale AG fera s A B, comme DH 4 DE : 5 en divifant com-
meBG ferr 3 A8, ginfi DH &4 DE. Et devechef, puis que
BGeft s .4 Bcomme EH 2 DE s ¢».A B & C, comme DE 4 F,
en rasfon égale BG fera d C, comme EH AF. Ce qui eft pro~
pofi. | ' '

THEOR: 15. PR OP. XXV.

si quatre grandeurs font proportionnelles , - [a
« plus grande & la plus petice, font plus gran-
des que les deux autres.

Soient quarre grandeurs proportionnelles AB ; CD,
E, r, delquelles AB foit la plus grande & ¢ 1a plus pe~
tite. Je dis que A B & r enfemble , font plus grandes que
les deux autres CD & E enfemble.

Car fi de ABonretranche AG égaled E, &dec CD
on retranche CH égaled i AG feraa CH, commeEa F
’ cef

?
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C’eft-i-dire comme ABa CD. Etpuilt T
que latoute AB elt a la toute CD,com- 4.3

"me.la retranchée AG a la retranchée
CH ; parla 19. prop. de celivre, com- --&D .
me la toute AB fera 4 latoute CD,ainfi g

iceluy refte GB fera plusgrand quele .
refte HD, commelatoute ABeft plus .
grande quela toute CD. Et pour au-
tant que AG & E font égales, fi on
adjoiite 4 icelles® les grandeurs égales
F & CH, c’elt i fcavoir, raicelle A C K
AG,& CH i E; viendront AG & r en-
femble, égalesa E & CH enfemble. Etadjoiitant 2 ces
choles égales , les inégales GB, & HD, feront faites
AB & & enfemble ‘plus grandes que GE & CD enfemble,
.puis que GBelt plus grande que HD. Parquoy fi ?uatrc _
- grandeuats {ont proportionnelles , &c. ‘Ce qu’il falloic
démontrer. S :

SCHOLIE

Or il s*enfuit peceffaitement que fi la grandeny antecedante
d'une raifon , eft 1a plus grande de tostes celles de la proportion,
que la confequente de I'autre raifon, [era la plus petite de tostes,
comme on peut voir en Pexemple propofé. Car dautant gue
vomme AB eft 3 CD; ainfi E A F 5 ¢ que AB premiere eft plus
grande quaEtierce , parla 1 4. prop. §. CD [econde fera auffs
plus grande que F quatriéme. )

Semblablement , pource que A B eft plus grande que CD,
auffi E fera plus grande que F & canfe de la fimilitude des rai-
fons , comme nows avans dis au Scholiede la mefme 14. prop.
Que [i au contraire la grandeur antecedante ' une vaifoneft la
plus pecite de toutes , La confequente de U ansre fera la plus grans -
de, commeil appert , fi on dit que F eff A4E , comme CD 4 .4B.

Commandin adjoute en ce liew , le theoreme fuivant.

Si trois grandeurs font proportiopnelles , la plus
rande & la plus petite d'icelles , feront plus grandes
que le double de V'autre.
" Soien: trois grandeurs proportionnelles 4, B, C, f:}_/lemmt que



[y

306 CiNQuIre'Msg

o comme A eft 4B, ainfi B & C & foit Ala plus

grande, ¢ D la plus petite: fo dis que Ay D

enfemble, [ont plus grandes que le double de B. Cav

ayans pris D égale w B, comme A [era' & B, ainfi D ~

feraa C 5 & partant A& C enfemble, feront plus

grandes que B ¢5. D enfemble parla v5. prop, 5. c'eft

# dove que le double de B, Ce qui eft propofi. v c
Euclide finit icy fon 5. livre des Elemens 3 mau ABD

& aurant que Campanws , Commandin ¢ Clavius y adjositent’

quelques antres propofitions, dont les bons Authenrs 5 aident
fort Jouvent , & les citent , comme fi elle? eftoient 4’ Enclide,
nous les adjosterons anffi icy. . '

THEOR. 26. PROP. XXVI.

©Sila premiere a plus grande raifon 3 la feconde,

v

“dre raifona A qu'a E parla 8, prop.g.

que latroifiéme 3 la quatriéme < en changeant, .

" 1a feconde¢ aura moindre raifon i la premiere;
rque la quatriéme 3 la tierce. ‘
Que A ait plus grande raifond B ]
que C aD: Je disquelaraifon de B
a A eft moindre guc laraifonde D a :
C. Car foit entendu E eftrea B, com- §
me,C eftd D. Donc auffila raifon de o A
A a Bfera plus grande que celle de E TT
i B; & parlarto,prop. 5. A feraplus
grande que E; & partant B aura moin-

~

Mais comme B eft 3. E, ainfielten
changeant D 4 C. Donc aufli la rai-

ARECD

- fon de B a A elt moindie que cellede Da C. Ce qu’il

falloit demonftrer,

SCHOLIE.

’

M !
"Nous demonfirerons pre(que en la mefme manieve que fi la

* premiere a knoindre raifon a la feconde , que la troifiéme dla

quatricme s en changeant , la feconde anra plus grande raifon
dla premiere, quela quarte d latierce, ; :
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. Bue A _ait moindre vaifon 4B, que
C aD:fe dis qu'en changeant B a plus
grande vaifon .4, que Da c. Car foit T
tntendu Eeftre i B, commecaD:eyla
vaifon de A A B [era parcillement moindre
jue celle de EA B, parce que nous avens

« demonftré an Schalie de la 13. prop. 5. |
Donc par [a 10. prop. 5. A [era moindre i

.que E t&opar la 8.prop. 5. la vaifon :
de B 2 Afera pj;«:\ grandequede BRE. ] J 1.
Mais comme Beft A E, pinfi eft en chan- | ~

*geant DA ¢ Donc anffi larzifon de s d AREGD
o ferz plus grande que de D ac. : ,
Aurtrément. D'autant que laraifon de AXB, eff moindre
quede C 4 D :lavaifonde CaD feraplus srande que celle de
AaB:donc en changeans parla 26. prop. s liraifon deD.
.aC, fera muindve que de B & A : ¢ partant il ¥ anraplus
grandevaifondeBa A quede Di C. Cegui eftoit propofé. )

'THEOR. 27, PROP. XXVIL

| 844

Si la premiere a plus grande raifon 1 la feconde,

. ‘quela tierce & la quarte ; aufli en permutant Ja
remiere aura plus grande raifon d la tierce, que

' ﬁf‘econde;‘tla quarce. - . T

Que A ait plus grande raifond B | - %
que Ca D.eJe dis qu’en permutant A "
aura plus grandc railond C, queBa -L r

_D. Car foit entendu E eftre a B, com-
meC 4 D: &la raifonde Aa Bfera " | .
aufli plus grande quede E4 B: & par- &
tant. A fera plus gramle que Eparla - |-

10, prop. 5. donc la raifonde Aa C.

fera plus grande que de Ea Cparla | ]
8. prop. §. Mais pource qu’en per- A BE CD
mutant comme E eftxC, ainfi Beft v o
aD, (carEeftpoféca B, comme Ci D )il yauraauffi
plus grande raifonde’'Aa C, quede BaD. Cegpieft

Y a

;uopu(é. SN

\
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Nous demonftrevons femblabloment , que fi la premieve d
moindre raifon 4 la feconde, quela troi; éme i la quatriéme;
en permutant la premiere aura moindre vaifon & la ticrce, qus
la feconde 4 la quarte. -

‘Car [oit la vaifon de A 4 B moindre que
Ae C 4D : fe dis qu' en permutant A aura

- moindreraifon 3 C, que B 4 D. Car [oit
entendu E eftre i B, comme CAD , ¢
la vasion de A 4 B fera pareillemept

moindre que de E 4 B : & parla 10 prop, [ ‘ {
ABE

e Y

5 . A [ora momdre que E : parquoy la vai-

fmdeAthem moindre que de E 4 la ‘
mtﬁﬂe C p;f la 8-'?1’0?. g. Et PﬂuqueE B
oft pofée eftre 4 B, comme C 4Dzen per- 1 .
smutant comme E & C, sinfi B 4 D. Donc cp )

anffi lavaifonde daC fera moindye que
de B 4.D. Ce qui eft propofé.. B ,
Autrement. D’autant qu'ily 4 moindve vaifon de A4 B, -
gve de C 4D, ilyaura plus grande vaifon de C 4D queds
© AAaB: donc en permutant parlar7.p.s.ily awra auffi plus
'grande vaifon de C 4. A quede D4 B : o parlas€.prop. 5.
en eaifan inverfé , il y anra moindre raifon de A 4 C, quede
B &'D. Ce qui eft propofé. s .

THEOR! 28, PR O P. XXVIIL

Si la premiere a plus grande raifon 3 lafeconde
que la ticice 412 quarce : la compofée de la pre-
miere & de la feconde aura aulli plus grande rai-
fon 4 la feconde, que 1a compofée de la tierce
& delaquarte d la quarte. - ‘

Que AB premicre 4 B q
- ait plus grande rai- T - }
‘fon a BC feconde, ] D 1E .

-que DE tierced EF - -
quarte : Je dis qu'cn compofant AC aura plus grande rai=
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Con 3 BC, que DFaEF. Car foit entendu comme AB
cfta BC, ainfi quelqueautre GE foit ¢ EF; & il y aura
aufli plus grande raifon de GEAEF, que de DEAEF;
& par la1o. prop. 5. GE fera plus grande que DE, Done
puis que comme ABeita BC,ainfi GEefta EF : en com-
polant comme ACf{eraaBC, ainfi GF feta 3 EF : Mais
al y a plus grande raifon de GF 2 EF, que de DF 4 EF; par
1a8.p. 5. (car GF eft plus grande que F. ) Doncapfli
AC aura plus grande raifona BC que DFa EF. Ce qu'il
f£alloit demonftrers. : .

- SCHOLIE, i

Que fi AB a moindre raifon & BC que DE 4 EF , auffi en

derechef fi comme AB eft _
@ BC, ainfi guelque au- - :
tre GE eft 4 EF : Icelle fA 1 B Q
GE fera moindre que DE : \
par s 1o, prop. 5. Et L @ e E L

‘en compofant AC [era & ,
BC, comme GF , & £r. Mais GF 4 wmoindre vaifon & £

i

gue DF & EF par la §. pr. ¢. attends que, GE eft moindye.

gue DF : donc aufli AC aura moindes raifon & ci , que DF
& EF. ‘. .
Autrement. D'awtant quil y 4 moindre raifon de Ap &
2C, que de DE 2 ¥r, il y anra plus grande raifon de DE.
& EF, que de AR & BC; ¢ par la 18. p. 5. en compofans
" Al y aura aufli plus grande raifon de DE & £8 5 que As
AC & BC 1. ¢ partantil ¥ aura moindre vaifon de AC & BCy
que de DF 4 EF, T *

THEOR. 129. PROP, XXIX.

'8i la compofée de la premiere & feconde, a
-, plus grande raifon i la feconde, que la com-

polée de la tierce & quarte 3 la-quatriéme: -

Aufli en divifant ; }a premiere aura plus gran-

de raifon 4 la denxiéme , que la troifiéme 3

la quatriéme.
. \&!

gompofant AC aura moindre vasfon & BC que DF 4 EF. Car
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" Que AC airt 4 BC plus grande raifon que DFAEF 1~
Je dis qu’en divifant AB, aura aufli 4 BC plus grande
raifon que DE a EF. Car foit entendu que comme DF
efti EF, ainfi quel- ol

-que autre GC foit 24 A q B C
CB; & il yautraaaft 7 E ' B
plus grande raifon de " ¥

AC 2a'BC quede GC _ o ‘

i BC : &partant AC fera plus grande que GC par la
10, p. ¢. Oftant donc BC cemmun ., reftera AB plys
rande que G B : & parla 8. prop. . il y aura plus gran-
§e raifonde ABaBC, quede GB 4 BC. Mais en di- |
vifant par la 17. prop. 5. comme GB eft a BC, ainfi
DEeft  EF : ( ‘caron a pofé GC é&tre a BC', commeé
DF a EF. ) Donc auffi la raifon de ABa BC [era plus
a ﬁandc v que celle de DE 4 EF. Ce qu'il falloit dég-

“moantrer. - ‘ -

-pU

SCHOLIE.

- )
. Quefi AC a moindve vaifon & BC que DF & £¥ 5 auff
en divifant AB aira moindreraifon s scque DEA&r. Car
fi on éntend GCérvedrc , comme pr & vy la'raifon de
AC & BC fera pareillement moindre que celle de GC 4 BG:

& par la 10. prop. 5,

AcC fera moindre que cc. QG A_ n__ G
Oftant donc 8c commu- 7 * -
ne, veflera AB maindre D _\_4 - _E —}K
que GB ; & par la 8. o L

Prop. 5. la raifon de as :
4 °BC fera moindre que de c®a BC: Mais puis que e eft-i .
BC commme DF 4 EF » en divifant B feraa Bc comme DE
4 EF 3 ily aura donc anffi moindre-raifop de iB 3 mc qué
de DR A EF. -

Autrement, D'autant que la raifon de sc i Bc eft moin-

" Are que de vF & £v, il y anra plus grande raifonde DF 2
EF, quede AC 4 BC : donc auffi en divifant, il y aura
plus grande ruifon de DE a EF , que de AB a BC par la
29.p- 5. & partant lavaifonde AR & BC [era moindre que
de pE 2 EF. : - o
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THEOR. 30. PROP. XXX.

8i la compofée de la premiere & feconde 2 plus
grande raifon 3 la feconde , que la compofée
de la tierce & quarte 4° la quarte : par con-
verfion de raifon , la premiere & feconde au-
‘ra thoindre raifon 3 la premiere , que la tier-
ce & quarte 3 la tierce. C-

Que AC ait plus grande raifon 2 BC que DFAEF: -
Je dis par converfion de raifon, que AC amoindre 1ai-
fon 2 AB, que DF 4 DE, Car AC ayant plus grande
raifon 2 BC que DF :

aEF, endivilant AB A N i B Q
aura plus grande raifon ' R
2 BC que DE 4 EF D ) E R

par la 29. prop. g. ! X

Donc par raifon inverfe , il y adra moindre raifon de
BCaABquede EFasDE par la 26. pr. . Et partant
en compofant, il y aura aufli moindre raifon de la voutc
" AC a AB, quedclatonre DF 4 DE. Ce qui ¢roit d
démontrer, . .

SCHOLIE.

Semblablement i AC 4 moindre raifm-£CB que DEZ
‘EF- s aufli par converfiop de raifon AC aura plus grande. .
‘vaifon 4 AB que DF 4 DE. Car puis qu'il y a moindre rai-
fou de AC 4 BC quede DFGEF , parlarg, prop.. 5. en

divifant il y aura moin-

‘dre raifon de AB 4BC - A 2 _C
quede DEAEF, & en T ' E. ¥
changeant par la 16. B K R el

[ o > L e

prop. 5. iy aura pa- © " . .
resllement moindre vatfon de BC 4 AB, que de EF & DE:
donc en compofuns par la 28, prop. . il y aura plus grande
raifon de AC & AB que ds DF 4 DE.
Autrement. D'autant que la raifon de ac 4 BC eft
- moindre que cglle de DY A EE., il y anra plas granderaifon
#¢ DF 4 EF quede ac 4 BC : donc par converfion de raifon,
o ) Vo4 i
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iy

aura moindre vaifon de DF & De, que deac & AB,

Ceft-d-dire quil y aura plus grande raifm de ac 4 AB,
que de DY 4 ps. . o

S

THEOR. 3. PROP. XXXI,

’il y a trois grandeurs d’un cbté , & trois d’un au-
tre > & qu’il y aic plus grande raifon de la pre-
miere des premieres 4 la feconde , que de la pre-

‘miere des dernieresd la feconde, & auffi plus
grande raifon de la feconde des premieresdla
tierce , quede la feconde des dernieres i la tier-
ce : En raifon égale, il y aura pareillement plus
grande raifon de la premiere des premieres d Ia
tierce, que de la premiere des dernieres & la
tierce,. L .

b [4
Soient trois grandeurs A, B, C, & trois antres D, E, Fs

& laraifonde A 2 B foit plus grande quecellede DAE
Item , laraifon de Ba C{oit aufli plus grande quede E4

F

: Je disqu’en raifon égale , il y aura plus grande raifon

deAiCquedeDaF.

meEaF; &ilyaura plus grande rai-

fondéBa C, que de G a C : Donc par

G ; & par la 8. prop. 5.l y aura plus .
grande raifon de A 3G, quede A a B:
Maisla raifon de A a B eft pofée plas

B

quede DaE. Soit dercchef pofée H

[

d
q

Car foit entendu G eftrea C, com-
¢ la10. prop. 5. B fera plus grande que 1 -
A
D

A fera plus grande que H : & partant .

rande quede DA E; Il y aura.donc
eaucoup plus grande raifonde A G,

ftrea G, comme DA"E: Il y aura
onc auffi plus grande raifonde Ad G,
ue de HaG: & par la 10. prop.s. 1.

A aura plus grande raifona-C, que H

2

comme H eft 2 C, ainfi eft en raifon égale D a F. (pource -

la mefine, C, par la 8. prop. 5. Mais
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- : ' 3iF
quecomme D eft AE, 2ini Ha G, & commeEeftaF,
"ainfi GaC.) Ily aura donc auffi plus giandc raifon de

AaC,quedeDak, Ce qu'ilfalloit prouver,
"SCHOLIE, |

Nowus démontrergns en la mefme maniere, que fi la vaifon

s deda Boeft la mejme que de D a E, ¢» celle dtiBa C plus

grande que de £ aF :on au contraive, fi lavaifon de Aa i eff
plus grande quede D a b, & celle de B a Cla mefme que de E
a F : enraifonégale, il y aura pareillement plus grande raifon’

"deqacC, que de D a f :car Joit premierement A a R, comme

D a E, mais lavaifon deBa C plus grande que de E 3 F. Soit
pofée G a CcommeE A F; ¢ lavasfonde BaC feraplus gran.
dequede Ga C, o confequemment B plus grande que G, par
la10.prop. 5.” Parquoyily aura plus grande rasfon de A 2 G
"quede 4 a B. Mdis A eft poféed B, comme D & E. Donc auffi
baraifonde AR G fera plus grande que de D AE. Soit pofée
devechef H o' G, comme DaE; (5ily aura plus grande raifon
de 412G quede HaG; ¢& par la 10. prop.s. Aferaplus
grande que H : Parquoy la raifon de A2 C [era plus grande
que de H a C. Mais comme H eft a C ainfi eft en ratfon égale
D a F: (attendu que comme D aE, ainfi Ha G, & comme Ed
F,ainfi Gac.) Ily auradonc axffi plus grande raifon de
AaCque de DaF. ' ) )
" Maintenant la raifon de A4 B [oitplus grande que celle de
D 4 E, mais B foit 4 C, comme E 4 F. Soit pofée G 4 C, comme
EATE; o Bfera auffi 4 C, comme G 4 C : ¢hparla . prop. g«
B feraégales G. Parquoy A feraa G, comme 4a Bparla 7.
prop. 5. Maislaraifon de A a B eft pofée plus grande que de
D aE. ponc auffi la rvaifor de A a G fera plus grande que de
DaE. Soit derechefpofie H 4 G comme DAE ; ¢oilyanra
plus grande vaifon de A3 G, quede 1 4 G : & partant A fera
plus grainde quue H par la 10.prop. 5. ¢4 il y aura plus grands
raifon de A2 C que de H 4 C. Mais comme Y eft AC, ainfs
enraifon égale D et A F: (car comme D3 E,amfi H2G,
¢ comme E ¢t a F,amfi G 4C.) Hynura donc parcillement
plios grande raifon de A 5.C que de 1) A F. .
Nows démontrerons [emblablement que fi A a moindre rai-
fon i B, que D 4 E; ¢& B a C moindre raifon qe EAF : anffi
en raifon, égale A anra moindre vaifona G que Da F.Etle

.
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mefme adviendva encore, i ANgant & Bcomme DA E, la vais
fon de B Ceft moindre quede Ba ¥ : 'Ou an contraive, fi Is
vaifonde A a B étant moindre que de DA E,Beft a C comme

EaF: carileft manifefte gue la demonfration fera tosjosurs..

§a mefme que deffus. _
THEOR. 5. PR OP. XXXII

§'il y 4 trois grandeurs d’un cdté , & trois d’un aus
tre , & qu'il y ait plus grande raifon de la pre-

miere des premicres 4 la feconde , que de la fe- .

. condedes dernieres & latierce: Semblablement,

~qu'il y ait plus grande raifon de la feconde des
premieres 4 la tierce, que de la premiere des
dernieresd la feconde : En raifon égale, il y au-
ra pareillement plus grande raifon de la premie-

* re des premieresd latierce, quedela premiere
des dernieres 2 la tierce. o :

Soient trois grandeurs A, B, C, & trois autres D, E, F,
& que A ait plus granderaifona B, queEa F, & BaC
que DA E: Jedis qu’en raifon égale , Aaura plirs grande
faifon 2 C, que D a F. ‘ ' :

" Carfoit entendu que G eft a €, com-
me D aE; &ilyaura aufli, plus grande |
raifonde Ba C; que de Ga C: partant
B fcra plus grande que G, par la io,
prop. §- Parquoy laraifon de A 2 G fera
plus grande que de A 4 B, par la 8.
prop. 5. Mais la raifon de A a B eft plus
grande que deEaF:ilyauradoncen< L
* core beaucoup plus grande raifon de A
a G quede Ea F, Soit derechef entendu
Heltrea G, comme Ecfta F, & il yau-
ra auffi plus grande raifonde A 4G, que - {
de Ha G, & par la-10 prop. 5. A fera {
plus grande que H : parquoy il y aara  *

lus grande raifonde Ad C quede Ha |

mefime C, Mais comme H eit a C,

e — e
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ainfi eft en raifon égale Da F : (carcomme D eft A E, ain-
fiGeftaC, & commeE ettda F,ainfi HaG. ) Ilyaura
donc aufli plus grande raifon de AaC quede DaF. Ce
qu’il falloir démontrer, = . ‘

SCHOLIE. o ,

‘ -

On démontrera [emblablement , que i A & méme yaifon
aBygue E a2 F, & BaC plus grande que D 2E : O#
aw contraire , fi la raifon de A 2 B eft pius grande que de
E a F, mpis celle de B a C la m¢me que de D 4 E; en
raifon égale, la raifon de A" a C fera plus grande que de
DaF. - ) > ‘

Par méme raifon on démontrera auffi | que [ les rai-
fons des premieves grandeurs font moindres ; axffi la raifon
des extrémes [era moindre; ceft-d-dire, que i A amoin-
dre vaifon A B que E 3 F, ¢ B a C que DaE : auffi -
‘A awra moindre vaifon 3 C, gue D A F.

THEOR. 33. PRQP. XXXIIIL

§'il y a plus grande raifon du tout au tout, que

" du retranché au rerranché , il y aura auffi
plus grande railon du refte au refte , que da
tout au tout. . S

" “Que latoute A B ait plus grande raifon d la toure CD, -
que laretranchée. AE a la retranchée CF : e dis que
Ie refte EB aura plus grande, raifonau refte ¥D 5 qac la
toute-AB 4 la route CD. ’

" Lar d’autant qu'il y A B

a plus grande raifon de - = vttty

"AB 4 CD, que deAE __C F D
—t———

aCF, enpermutant, il . A
y aura aufli plus grande raifon de AB 2 AE, que de CD
4 CF par la 27. prop. §. & par converfion de raifon il
Y aura moindie raifonde AB 4 EB, que de CD a FD,

par la 30. prop. 5. Donc en permutant, ilyauraaufi

moindre raifonde AB 2 CD, que de EB a FD par la
27.prop. s.c eft-a-dire, quele g:ﬂc EB aura plus gran=,

I
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.de naifon'au refte FD > que latoute AB, dlatoute CDy
‘Ce quwil falloit démontrer. . .

SCHOLIE.

Que fi la toute AB & moindre vaifon i la towte CD,
ue la rosranchée AE A la retranchée CF . auffi le reffe
%B anra moindre raifon aw refte FD , que la toute AB 2
la touse CD , comme il appers par la demonfiration cy-
~defys, ' ' ' '
~"THEOR. 34 PROP. XXXIV.
'8l y a tanc de grandeurs qu'on voudra d’up
‘cOté , & autant d’an autre , & qu'il y ait
plus grande raifon de la premiere des pre-
mieres 4 la premiere des ‘dernieces , que de
la feconde 4 la feconde; & cette-cy foir aufs
i plus grande que de la tierce A la tierce, -
& ainfi de fuitte : Toutes les premieres en-
- {emble auront plus grande raifon 3 toutes les
* dernieres enfemble , que toutes les premie-
res, la premiere Otée, 4 toutes les dernieres,
~~1a premiere aufli 6tée 3 mais moindre raifon
.que la premiere des premicres i la premiere
des dernicres ; & finalement aufli plos gran-
de nifon que la derniere des premieres i la
.~ derniere des derniergs.

. . -- Solent premierement trois grandeurs A , B, C, &
tiois autres D, E, F5 & la raifon de A 2 D foit plus
grande que celle de Ba E, & celle-cy plus grande que
cellede CaF: Je ' :

disqueA, B, C A — -
enlemble;ont plus Xy S d
orande raifon 2 : . L
z11), E, F enfem- Cc : .
ble, que B, C —( X —

¢nfemble & E> F

f .
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¥nfémble ¢ mais moindre que A 2,0, & auff plus
grande que C 2 F. | '
- Caz puis qu'il y a plus grande raifon de A 4D que
de B 4 E, enpermutant, ily auraaufhi plus grande rai-
fon de A 4Bquede D4Eparla 27, prop. 5. Doncen’
compofant A & B enfemble , auront plus grande rai-~
fon 3 B ; que D & E ehfemble & E par la 28. prop,
$. Et en permutant derechef » A & B enfemble , au-
ront plus grande raifon 4 D & E enfemble que B 2
E, Et puis que la toure A, B, i plus grande raifon
4 la toute D,y E, que la retranchée B 4 la retranchée
E, la reftante A aura aufli plus grande raifon a la
reftante D, quela toute A, B, 4 la toute D, E, par
la prec. prop, Par méme raifon, il y aura plus grande
raifon de B 4 E , gue de la toute B, C , 4 la toute
E, F. Ily aura donc encore bi¥n plus grande raifon
de A 4 D> que de la toute B, C 4la toute E , F.
Donc en permutant 5 il y aura plus grande raifon de
A 4 B, C enfemble, que de D 4 E, F enfemble par
la 27, prop..s. Et en compofant, il y aura plus gran-
de raifgndeA »bB,CaB,C,quedeD, E;Fa
E, F, par la 28. prop. 5. Et en permutant derechef
il y aura plus grande raifon des toutes A, B, C en-
femble , aux toutes D, E, F enfemble, que de B, C
AE,F:ce qlui cit premierement .[Propofé.

Et puis qu’il y a plas grande raifon de I2 toute A,
B> C a la toute D E; F> que de la retranchée B,
C 4 la retranchée E, F, il y aura aufli plus “5randc
raifon de la reftante A 4 la reftante D, que delatou-
te A, B, C, 4latoate D, E, F) parlaprop. prec.
Ce qui eft {econdement propofé. ’

Mais d’autant ‘qu’il y a plus grande raifon de B 3
‘E > quede C & F : en permutant il y aura auffi. plus
grande raifon d¢ B 4 C, quede E 4 F par.la 27.
prop. 5. Et en compofant , la toute B , C aura plus
grande raifosi § C, que la toute E, F, 4 F parlaag.
prop. s. Donc’en permptant derechef , il y aura- plus
grande raifon de B, C 2 E, F, que de.C'a F. Mais
il a été démontré que A>B > C , enfemble ont plus
grande raifon 4 D, E, F , enfemble , que B, C, 3
E, F : Il f aura donc encore bien plus grande raifon
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des-toutes A, B, C, aux toutes D, E', F , que.dé
la derniere C 4 {a demiere F.  Ce qui elt tiercement
propofé. L : , .
Soient maintenant quatre grandetrs de part & d’au-
tre , avec la méme hypothele ,. c’eft-a-dite , que Ia
" raifon de C tierce a ¥ tierce foit plus grande , que
de G quarte 2 H quatriéme.  Je dis que 12 méme
chofe s’enfuit, Car comme. il a déja é1é démontré eh
trois grandeurs , il y a plus grande raifon de B 2 E
ue de B, C, Genfeinble AE, F, H enfemble. Donc
il y aura encore plus grande raifon de A @2 D , que
de B, C, G, 2 E, ¥, H, Et en permutant il y aura
plus grande raifon de Aa B, C, G quede D a E,

F, H, Parquoy en compofant il y aura aufli plus gran.

deraifonde A, B,C, GaB,C, G,, quede D E, F,
HiE, F, H : & en®permutant il y aura plus grande rai-
fon.dCA,B;C,GdD’ E, F; H, qucdeB’ C: G
2 'E, F,H. Cequicft premicrement propofé.  * |
Et v qu’ily a plus grande raifon de la toute A, B,
-C, G, alatoute D, E; F, H, quede la retranchée B,
C, G, a laretranchée E, F , H, la reftante A aura plus
- grande raifon a la reitante D, quelatoute A, B, C, G,
alatoure D, E, F, H:" Ce qui eft fecondement pro«
polé. - : : '
P Mais comme il a été démontré en trois grandeurs, B;
C> G ont plusgrande raifonaE, F> H, que G aH:
&A,B, C, Gplusgrandea'D, E> F, H, que B, C,
G, 3 E, F, H : Il yauradonc beaucoup plus grande
saifonde A, B, C, GaD, E, F, H, quedelader-
niere G 4 la derniere H : ce qui eft tiercement propofé.
. En la méme maniere on conclugra lamémeen § gran-
deurs par 4 : &en 6 par 5, &c. toutainfi qu'ileft dé-

" montré en 4 par 3. Parquoy s’il y atantde grandeurs -

qu’on voudra , &c. Ce qu’il falloit démontrer.

-+ Fin du cingwiéme Livre,
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. ", E MBLA BL_‘ES figures reQjlignes,

) font celles qui ont les angles égaux,
W un chacun au fien , & les cbrez qii

)

S$4< contiennent lés angles ¢gaux , pro~
portionnaux. ’ '

C'eft-a-dire, que toutes figures reilignes font dites [em= -
blables,fi étans equiangles clles ontles cotex & alentour leurs an-
zles éganx , '
proportion— L
RAUX com— B
mieles denx,
trian gles A
BC, DEF,
feront dits -

* fernblables,
fillangle 4
étantégal &
Langle D, ,
Uangle B : -

_égalalan A D
gle E, e : A

l
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Lang'eC 2 Ugngle F5 les citez qui font & conflituent iciust
an ieséganx | jont priportionnanx 3 ceft & fravoir, que com-
me. AB ¢t & AC, ainfi DE foit 3 DF, o comme AB eft &
BC , ainfi DE [sit 2 EF , &» comme AC eft & BC, ainfi DF
Joit & EF, ' '

Due fi Lune ow *antredes deux conditions [ufdites manques
Ceft-a-dive, que chacun des angles de Uune des figures étant.
égal & chacun des angles de Uautre, fi les cotex d’:lentcur
lessrs angles égaux ne [ont proportionnanx ;5 ou au contrairei
telles figures ne fevont dites femblables , comme font le quarrl,
& le quarré long 1 car ces denx figures ont bien les angles
égaux , [ravoir drosts : mais les ctel de l'une ne font pas cn
mémevaifon que les ctel delauire @ car cenx du quarré fins

. en raifin digalité, ¢ cenx dalentour Uangle éroit du quarré
long , font en raifon d'inégalité, puic que Vun eff plus grand .

ve Panve. Doy eft mantfefle s sue toutes fignresveitilignes
¢ uiangles & équilaterales . lefquclles ont les angles ¢» les
cotex egaux en nombre , font femblables , combien qu’elles
fesent inégales. . -
' L ]

1. Lesfigures font reciproquies , quand les termes
antecedans & confequens des raifons , font enl'us

ne & en Vautre figure. =~

Cleft a dive, que 5'il y a deux figures femblables ou non, dont
be premier & dernier des termes proportionnanx foient en Uune
des fignutes, ¢ le fecond & troifiéme teyme en Pantre; icelles

.
o J .
C .. ,

F_ e X N

A DE HI

figures [eront dites yeciproques. Comme fi aux déux parallelo.
grammes ABCD, EFGH, les citex ,AB, BC, font proportion-
: nAHR

et e
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‘Waux aux t6teX EF, FG; telement qwily ait mefme vaifon
We AB A EF, gue de ¥G 4 BC 5 on bien.que AB foit &4 FG com-
me EF & BC : Iceux: parallelogrammes (eront dits figures reci-
proques , & ansant quw'en chacun & ivenx.eft le terme antecedant
ds I"une des raifons , ¢ le confequent de Lautre. Item le trian-
gles IKL, MNC, [fevont auffi dits reciproques , fi IK eft 3 M N,
comme MG AIL; ou bien IK 3 MC, comme MN A IL,

3. Une ligne droite et dite eftre divifée en la
.moyenne & extréme raifon, quand la toute efb an -

plus grand fegment , comme le plus grand fegment

cft au moindre. : _ '

Quand quelque ligne droite, comme AB, eft couppée inega-
lement en C, de selle forte que la toure AB, foit ad plus grand
fegment AC, comme iceluy plus grand .
fegmens AC, et au moindre [egment 4 C B
BC : cesteligne AB [era dite effve coup~ . . <
pée en C [elon la moyenne ¢ extreme
vaifon. O comme cela. fe. fait , Enclide Venfeignera en la 30.
prop. dece livre, combien gue fous antres parolesitlait déja
enfeignéeila t1.prop.a.

4. -Lahauteur d'une chacune figuce, eft la pers
pendiculaire tirée du fommet 3 labafe,

Si de A fommet ds triangle 45C, I'on mene AD perpendi-
culaire & la bafe BC, icelle perpendiculaire fera la hautenr
diceluy triangle ABC : tellement que ledit triangle fera dit
avoir antant de hautewr qu'eft icelle- parpendiculaire AD.
Semblablement 14 per- ) . o
pendiculaire EH tirée A >,
de E fommet du trian-
gle EFG , fur labafe
FG , prolongée de ia
pars de G, fera'la
bautenr diceluytrian-.
gle EFG. Parquoy fi
les perpendicnlaires de
_Beux figures menées

G M
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des fommets dicelles [uy lewrs bafes ( foit qu’icelles bafes ﬁiéﬂf
prolongées , ou nom ) [ont égales; scelles figures fevont dises
avoir mémg hautewr. Or telles pevpendiculaires [etont égales,
quand les bafes des figures ¢ leurs fommets foront conftituez
en. mémes paralleies-: Comme [ons les perpendiculaires AD,
EH, des triangles ABC, FEG , conflitucz entre mémes pa-
valleles. Carpuis que. bes deux. apgles ADH., EHD , inte-
vieurs , ¢ de méme part , [ont droits , les lignes 4D, EH ,. fe-
vout parallelesparla as trop. 1. Mais AE, DH , font anffi
paraileles, puis que les triangles AEC , EFG, [font pofeq étre
- conftiguez entre mémes paralleles : Donc le quadrilatere: AD
HE, [eraparallelogramme, ¢ partant les céte(’ofpofez 3D,
EH , feront égaux par 1 3 4. prop. 1. Ge qui étoif & prouver.

§. Une naifon <ft dice étre compofée de raifons,
quand les quantitez des raifons multipliées en-
“trelles font quelque raifon. ’

Ceff-a-dire , gue quand les quantired de
devx on plufiewrs rasfons multsplices e::tr’elle.f.
prodsifent guelgue quantité de raifon :icelle raie

" fon eff dise éire compofée de cellel-la. Or laguand
tite d'une raifon eff le dénominateur dicelle , comse
me nows avons déja’ dit fur la 3. def. g. rellemens

- gue la- Z’u‘qn’t}te’ de la raifon triple eff 3 : mais

v - de la fuorriple Ceff 3, G, eAinfi la rayfon
double [e dir érre compofie de la fefquialiere, &
de la [efquirievca , powrce gwe les quantite ow
dénominasenrs d'icelles s [ravoir ef 1 LG 11, érans
multipliez, entr’ enx prodwifent ‘2 5 dénominarenr -
on .quantité de la raifon double. . : :

Derechef » la meme raifon double fera dite

. €wre compofée de L double fefguialtere, & de la
‘[ubfefquiquarte : carles quantisez. on dénemi-
wargnrs de ces dewx raifons 5 étans multiphel
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i eux > produifent encore 2 o dénominatenr de
la méme raifon dosble. Parcillement la raifon
rrigecuple [e dis érre compofée des vaifons dowble,
tnple & quimuple 5 dassant que les dénomina-

* tewrs dicelles raifdns 5 fravoir eff 2, 3, & 52

Erans multipliez. emtr’ enx prodwifent 30 5 dénomnss
natesr d'scelle raifon trigecuple. Parguoy étans
pofées tant de grandeurs gqw on vondra f” ordre,
la raifon des extrémes fera compofée des rvaifons
entre-moyennes » powrce gue le démominatenr on
guantisé de la vaifon de la-premiere grandesr é
la dernmieres eft produste & procreée par les dénoe
minaseurs des raifons entre-moyennes multiplic
enir’ enx : comme powr exemple, foit A 4 B en
raifon [tfqmialiere s B 4 C en raifon double ; &
C & D enraifon fuperbipartiente tierce : la rai-
Jon des extrémes AD 5 gus eff )
guintuple 5 eff compaféc des trois A, B, C. D.
ratfons [wfdites. Car il.eff ¢vi- 30, 20.10. 6.,
dent gue mulsspliant le dénom:- : ‘

natewr de la raifon de A a B, par celuy de'B .
a C, [tavoir 1 % par 2 viendrons 3 : & partant .

A eff a Cenrasfon triple, & multiplians le dé-

nominaseur d'icelle > [cavosr eft 3 par le dénomi-
natenr de la raifon de C a- D, qui eff 1 2 pro-
wiennent § 5 & partant A gus eff & D én raifon
guintuple 5 eft produite & compofée des raifons.
ensre-moyennes. _
Quelgues interpretes afin de rendre plus intel-
hgibles 5 tant les 27 28 & 29 prop. de ce li-
wres gue plufienrsdu 10, adjoutent iy cette def,

6. Un parallelogramme étant appliqué felon quel-
que ligne droite donnée , eft dic dC}f?ilﬁx d'un
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arillelogrammic , lors qu’il noccupe pas topéé
Eldice ligne : mais il eft dit exceder , quand il
‘en occappe une. plus grande; en forte toutesfeis
qv'iceluy parailelogramme defaillant, , ou exce-
dant ait deux angles commun® avec le paralle-
logramme appliqué fur toute la ligne propofée :
& la differénce de ces deax parallelogrammes
eft dite defaur, ou excez,

Sois wne ligne droite AB [ur Jaquelle [sit conftitué le pa.
vallelogramme ACDE, qui n'occape pas toute ladite ligne
AB, ainslaifle CB; ¢ [oit achevé le parallelogramme ABFE
tirant LF pavallele & CD jufques & ce qu'elle renconsve EDY
prolongée en F. Or-le paralletogramme AD Apylique’ felonla
lLignedyosie AB ,. ayans les dulx e
angles A; E communs avee le o _
pz;‘klle!ogm.mm.e AF , appliqué E D W
& décrit [ur toate ladite ligné
AB, eft dit defarllir du paral--
lelogramme CF ; & istluy pa- T
vallelogramme. CF fexa appellé . -
le defanr. R § : .
Devechef, [oit une ligne dvoi- - e e
te AC, fu,: laguelle ﬁ;gt'tconﬁi'- A c » »
tué - le ‘parallelagramme 4 F, oo
" ayantlecité Anplus grand.quels ligne propofée AC, & foit
* tsvée CD parallele & 55, Denc le parallelogramme 4F appli-
gu4é felon lalsgne droite AC, & qui avec leparallelogramme
<Dr décrit fur voute laditeligne AC 4 les denx angles 4, E
communs , lera dit exceder 4D du parallelogramme CF , tel-
lement qiiceluy CF et dit Pexcez. . °. - - :

 THEOR.:». PROP.I

"Les triangles & les parallelogrammes de méme
hauteur , font I'on & I"autre comme leurs bafes.

!

+" Soienrdeux triangles ABC & ACD demeftne Hautcur,
fus les bafes BC & CD : fojent aufli deux parallelogram-
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mes CE, CF de me(me hauteur , les balks defquels (oiene
les melines BC,.CD. fedis premicrement que le tria.nglé
ABC, eft au trian- - o : o

le ACD, conime T A
a bafe BC,eftala - m T“
bafe CD : celt a A

{cavoir que fi on po-
€ pout premiere
grandeur ‘la- bafe
BC, pour feconde a
. bafe CD, pour troi-
fime le zrriangle
ABC, & pour gua-
triéme e triangle
AC12; lesequemul. o :
tiplicesde la premiere & troifiéme feront plus petites 5
£gales, ou plusgrandes, que los equemnitiplices dg la fe-
conde & quatricme , ainfi que lc requert la 6. definition

du g, livre, o .

Qu’il nefoitainfi: qu'on prolonge BD de part & d’au-
tre, & aprés avoir prisd’un c6té BG & GH. chacune égas
le 2 BC :item de P'autre c6té, DI égalea CD, foient.
mengées les lignes *oitcs AG,AH, AI. Doncparla;8.
‘prop.1. les trois tMangles ABC, ABG, AGH, étans fur -
bales égales & éntre mefmes paralleles, feront égaux s
aufli par les mefmes .raifons les deux triangles #CD &
ADI feront égaux; ainfi il eft éxidear quaurant de fois
que la bafe HC contjendra la bafe BC, antant de foisle
triangle A CH contiendra le triangle ABC. Pareillement,

- autant de fois que la bafe CI conti¢ndra la bafe CD, au~

taur de fois le triangle ACY contiendra letriangle ACD.

“Parquoy fi la bale CH, cit égale a labafe CI, letriangle
ACH fera auffi égal au rriangle ACI, par 1238, prop. 1.
Mais fi la bafe eft plus grande , confequemment le trian:

" gle fera plus grand ;5 fi-plus petite; plus a.lfmt » & par la
6. def. 5. commelabafe BC {eraalabale CD,; ainfi le
triangle ABC fera au triangle ACD : ce qui éroita dé-

" montrer .pour la premierc partie. - o

Quant a la feconde partie tonchant Jes parallclogram-
mes CE, CF., leméme {c pent dire que des triangles,
parce qu’iceux pesallelogrammes fbut dou;(xles destrian= .

. : : i 3

T
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gles ABC, ACD parla 41, prop. I. & par la 14, pro
§. cequiecft prouvé d’iccux triangless’entendra des pa-
rallelogrammes. Donc les triangles , & les parallelo-

rammes de méme hauteur , font entr’cux comme leurs
bafes. Ce qu’il falloit démontrer,

- SCHOLIE, - -
Commandin adjopite en ce liew cet azutve Theoreme..

Les triangles , & les parallelogrammes , defquels les
bafes font €gales, ou upe'méme, font entreux, com.
mg leurs hauteurs. : :

Soient deux triangles ABG , DEF , & les parallclogrammes
"AGBC , DEFH , ayansles bafes BC, EF égales : fe dis que
letrinngle ABC eff an triangle DEF , ¢ leparallelogramme
AGBG au parallelagramme DEFH , comme la bautenr - Al
eft i lahanteur DK. Car fi anprend les lignes IL , KM égales
aux bafes BC ,EF, (> antire les lignes LA, MD , letriangle
ALI [era égal au triangle ABC parla 33. prop. 1. puis qu’ils
font fur bafes égales LI, BC, & entre mémes paralielss AG,
IB : Parméme vaifon letriangle DKM [era égal au triangle

N

D

s

B L o 1R I~ Rk M
DEF. Parquoy par la 7. prop. 5. comme ABC [era & DEF,
ainfi ALI fera 3 DKM. Mas parla 1. prop. 6. comme ALL

» efa DKM, ainfi AIADK. ( car fi AI, DK [ontpoféesles
bafes | les lignes droites égales LI, XM feromt les hautewrs.)
Donc anffi ABC fera 4 DEF, comme A1 DK =~ .

E: d’antant quepar la 1. prop. ¢ comme ABC eft 4 DEF,
winfs le parallelogramme AGBC au parallelogramme DEFH
- ear icewx parallelogPmmes {ont doubles des sriangles pay

~
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{4 41, prop. x. ) anfli AGBC fera 4 DEFH, comme Al &
DK. Le méme sinfuivra fi les triangles , ¢& les parallelo-
grammes ont une méme bafe. . . .

THEOR. 2. PROP. 11 -

$i on meine une ligne droite ‘parallele 3 I'un des
- cotez d’un triangle, laquelle couppe lés deux -
autres cocez ; elle les couppera propostionaelie-
ment : & fideux corez d'un triangle font coup-
pez proportionnellement , la ligne couppante
fera paralleled laotre cote.
" Soit le triangle ABC , danslequel foit menée la ligne
droite DE paralleleau cd8té BC, couppant les deux autres
edtez AR & AC aux points D& E. Je dis que les cStez
AB > AGC font couppez ptopoitionnellement dux points
D& E, c’eft~i-dire que AD feras DB, comme AEeft
a EC. ‘ ’ IEEETIEETS N oL
. Car eftans menées les deux lignes ‘BE & CD: parla
37.p. 1. lesdeux triangles DEB & EDC, eftans fur mé-
me bafe,& entre mefmes paralle- '~ L
des, font éganx; &partay, p; PRI
ils auront méme raifon Fan comd -, Ll
me ['autre au troifiéme ADE,
Majs parlar.p. &. lestriangfes .
DEB & DEA , eftansde m’e%mé"
hauteur , font l'un i 'autre.com-» .
me la bafc BDa la bafe DA : &

" par la mefme propofition , letri-: Pl —

angle CDE, cftant de mefme::

ils feront aufli Iun a fautre; R Yo §
comme CE eft AEA : & partant.” ST
par la 11, propg 5. BD fgm-é"l)ﬁ » comme CE-3EA ¢
{ puifque ces deux raifons font: les mémes que du trian-
gle BED air'triangle DEA ,.& du triangle CDE auméme -
triangle DEA. ) Ce qui éroit propofé, Sl e
Poui la feconde partie : jedisque fi DB eft 4 DA; com-
me CE4 EA , la ligne -cauppante DE fera parallele au
¢Hté BC. - N S
X 2
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"7 Car lestriangles DEB & DEA , ferorit parla 1. prop.
&.Punal’autre, comme DB a DA. Irem lesdeux au-
tres triangles CDE, EDA , feront auffi I'un 2 lrautre,
comme ‘CE a EA : & parlax1. prop. 5. letriangle DEB
fera au triangle DEA ;, comme le triangle CBE eftan
méme triangle DEA : & par la 9. prop. 5. les deux trian-
gles BED, & EDC feront égaux, lefquels étans fur mé-
me bafe DE, parla '39. prop. 1. ils{eront entre mémes
pasallelgs : & partant DE fera parallele 2 BC. Parquoy
6 I'on meine une ligne parallele 2 1'un’ des ebtez d’un
wriangle , &c. Ce qu'il falloir démontrer, e

*THEOR. 3. PROP. IIT,

Si Pangle &'un triangle eft couppé en deux éga-
lement par une ligne droite , laquelle. couppe
- auffi la bafe ; les fegmens de la bafe. feront
Pun 3 Paugre comme les autres cdtez du trian-
le + Et fi les fégmens de la bafe font Pun
Pautre comme des ‘autres cdtez du triangle:
la ligne droite tirée du fommet 3.la feGion
de la bafe, couppe l'angle en deux également.

Au triangle ABC, foit 'angle BAC couppé en deux
€galemeny parlaligne AD, laquelle couppe aufl la bafe
BC au p6inét D : Je.dis.premierement , que BD efta
DC, ¢omme AB a AC.. " "

w’il ne foit ainfi : aprés '
avoir di-point C mené CE
parallele 2 DA , foit continué
BA direftement jufques.d ce

~qu'il rencontre CEenE; { Or
BA; CE {6 rencotrerdts d’au- -
tant que les deux angles B &
 BCE fonr moindres que denx.
droits, étans égaux aux deux
B.& BDA > qui font moindres
que deux. droits par la 1.
prop. 1. ) & parce que DA
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& CE font paralleles ; I'angle CAD .fera égal a fon -al~
terne ACE par la 29. prop. 1. Et fi l'extericur DAR
fera égal a Voppof¢ intexicur AEC. Mais BAD, CAD
éans égaux par I'bypothefe , auffi par les coin. fent,
AEC, ACE feront ¢gaux : & parwant parla- 6..prop. I. -
les cotez AE & A C feront égaux. Mais par la precedens
te prop. BA efta AE, commeBEDaDC; ( et D
parallcle a2 CE } & par confequent BA: {eraau Ca
( égaled AE pcomme BD 4 DC.  Ce qui éroitp .
Pour la Teconde partic : je dis que i BA ¢it 3 AG,
" comme BD 4 DC, quelangle CAB fera couppé en deux
également par Ja ligne droite AD., . C
Car aptés avoir conflruit comme -deflus , BA fera.4
AE, comme BDa DC, parlaprecedente prop, Et par-
tant par la 11, prop. §. BA fera 4 AE 5 comunele mémg
BAett 3 AC, & par la 9. prop. 5. AE & AC feront - -
égaux ; & partant parlag, prop. 1. les deux angles AEC,.
ACE, feront aufli égapx ; & parla 29, prop. 1. ilsfont
&gaux, lun 2 DAB, & l'antre a DAC, lefquelsparce .
moyen feront aufli égaux ; ce qui éroir propofé. Parquoy,
fi Vangle d’un txiangle cft couppé. ep deux également s
&c. Ce qu'il falloit démontrer, S -

THEOR. 4. PRIOP. IV.. .
Des triangles équiangles, les cdtéz qui font au
long des angles e'[gaux » font .propoftionnaux-3
& les cotez qui foftiennent les angles égaux,

font de méme raifon,

Soient deux triangles ABC , DCE, équiingles: c’efta
a-dire , que l’an%le‘ ABC foir égal.d llangle DCE; &
Yangle ACB a Pangle E, & l¢ troifiéme au troifiémes
Je dis que comme AB eft 2 BC, ainfi’ PC 2 CE} &
comme BGa CA,2infi CEAED ; & fimablement comme
AB 2 Ac, ainfi DC a DE. Car ainfi les cétez d’alentour
les angles égaux , font les proportionpanx’s & les chicz
homologues , ou de méme railon's font ceux-Ja qui- fol~
ticnnent lesangles égaux 4 c’eft-a-dire.que rous les an—
tecedans , & femblablement les confequens’ regasdent les,

- angles égaux, -
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"" Soient conftituez les cétez BC, CE felon une ligne
droites tellement que I'angle externe DCE foit égala
Pinterne ABC, & pareillemeng I'excerne ACB a.Vinterng
DEC : & d*autant que par la‘\\z. prop. 1. les deux angles
" ABC, ACB font moindres . s
que deux droits , ‘& l’angle T
D égala langle ACB, *~
au angles B &E feront
morRetes que deux droits : & AN
partant les lignes BA & ED )
étans produittes- de la partde -
A & D, fe rencontreront; -
‘Qu’elles foient donc-prolon-
gées & conviennenten F. i1 - |
elt évident: que l’angllchcxte— 1. :
ricur ECD, étant par I'hypo- : -
thele égal 3 fon oppofé e B € W~
sicus CBA 5 DC fera parallelea FB par la 28. prop. 1,
- Pareillement 1'angle exterieur- ACB étant égal i fon op~
. poféintericur DEC; aufli par la mefme 18, prop. 1. CA
&EF {eront paralleles.Pastant ACDF fera parallelogram.
me , & par la 34 prop, 1. il aura les angles, & les cétez
oppofez égaux. Mais'AC érant parallelea EF,parla 2,
prop. 6. ABferaa'AF, 00 CD fon égale, conime BC2
CE & en permatant par la 16. prop. 5. AB fera 4 BC,
comme DC 3 CE. Pareillement CD étant parallele 3 BF,
¢omme BC fera 3 CE, ainfi FD, ou CA fon égale , fera 3
"ERparlaz. prop. 6. & en permutany BC fcra 2 AC,
comme CEaED. v ,
Veudonc que AB efta BC, comme DCiCE, & BCi
CA comme & 1 ED, auffi en raifon égale AB feraa 4C,
comme DC 4 ED, Parquoy des triangles équiangles , &ec.
Ce qu’il falloit prouver. T T

COROLLAIRE,

_De cecy refulse, que [i une ligne droite parallele 4 un c51é
‘dun.triangle , couppe les dewx autres cirex dicelwy , elle
étera wp triangle [emblable an tout, Comme au triangle BFE
étans menée la ligne droite AC parallele as cité FE , qui
gomppe los dewx antres Gitex en ACp C : fe dis quelesviangle
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ABC remwche paricelle ligne AC, eff fmblable A triane
gle BFE. Car d'autant quepar la 2. prop- 1. Aangle exe
terne BAC eft égal 4 Dintorne de méme ¢61é F , ¢ qice an-~
gle B eft commun & tous les denx triangles BAC, »FE, ils
feront. equmngle: par le Corol. dé la 31. prop. 1. Parquoy,
comme il B été démontré cy-deffus , ils ‘onv les can3 autour des
wngles égaux proportionnaux : & partant [elop la 1. def 6,
sceux rriangles BAC & BEF [evont femblables, Y

THEOR. 5. PR OP. V.
Sideux mangles ont les cotez proportmnnaux sils
feront équiangles ; & auront les anghes égaux,
fous lefquels les cotez dg mefme raifon fexou;
fubtendus, .

Sment deux tnan%les AB'C & DEF s ayans lcs cbtez
propottionnaux , & loit AB 4 BC comme DEAEF; & BC:
a CA,commeEFa FD, & encore ABa AC comme DEA
DF. Jedis que les triangles font cgmanglcs s ﬁ,avon Tan-
?lc A cltre Lgala lan e D, & Tangle'B 4 Vinglh E, &
ang{c Cil'angle F: car ainfi les anglcs égaax: regar&cnt
les c6tez de mefme raifon. - : 1
Qu'il ne foit ainfi : fur la llgne EF, & aux deux points
E & F {oient conftiuits deux angles, fcavoir FEG égal d
¥ angle B,& EFG égal  'angle:C,tirant les lignes EG &
FGj )u quesa ce: 1u ‘ellesfe rencontrcnt en G: Et par | la 5;.
prop. 7. le geang .
fera égal au3e angle
A. Parquoy les trian-
les ABC , GEFfont
ulangles & parla
4. prop. 6. comme -
AB eft 2 BC, ainfi
GE 4 EF. Mais com-
me AB efta BC, + L
ainfi auflia éé pofé B
DE AEF: Donc par
Ia 11, prop. 5. comme GE 4 EF, ainfi DE 3 a n.ef'mc
EF : & partant par lag. prop. . GE, DE feront égales.

_ Etd'autant que pat Ja propofition precedente, comine BC'
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cit3CA;ainfiEF elt i FG 5 & par I'hypothele comme

BCefta CA,ainfiEFetta FD: par la 11, prop; g.éom+" - -

me EF {craa ¥G, amnfi la mefme EF feraa FD = & parls
9. prop. 5. FGy ED feront égales. Veu donc que les ctez
EG, FG dutriangle GEF, f(ont égaux aux cétez DE, DF
du triangle DEF, chacun an fien, & la balc EF commune
aux deux triangles , lesangles G & D feront égaux parlz
8. prop. 1. & partant parla 4. prop. 1,)les autres angles
GEF, GFEB {cront auffi égaux aux autres DEF, DFE,; cha-
cun au fien. Parquoy I'angle G érant égal a P'angle A,

aufli V'angle D fera égal au mefime angle A : & ainfi I'an<

gle DEF [qga égala 'angle B, & I'angle DFE a I'angle C,

ainfi qu’il ctoir propofé. Si donc deux triangles ont leg

tétez proportionnaux , &c, Ce qu'il falloit prouver.
A :

THEOR. 6. PROP.. VL

'Si deux triangles ont un angle égald unangle, &
" lescOtez aulong d’iceux angles égaux , propor<
_ tionnaux ; ils feront équiangles, & auront les

. an%l'cs égaux fous Jefquels %es cotez de melive
gaifon font fubtendus. ,

+ Soient les deux triangles ABC & DEF, ayaus l'angle
Bégal a Vangle E, & .comme AB2 BC,ainfi DE forc

.

EF. Jedis queles triangles font équiangles , {cavoir qua

Yangle A eft égala 'angle D, & 1'angle Ca 'angle Fs
car ainfi les angles égaux’ font fubtendys des cérez homo-
logues. ! : : A
%\u_:il ne foitainfi ; fugla ligne EF foit conftruit, com-
“meen la propofit. & fig. precedente,.le triangle GEF
équiangle au triangle ABC : & par la 4. prop. 6. GE fe-
ra 2EF, comme AB i BC, ou-DE a EF, ( car ils font en
la mefme raifon ) & parla 9. prop, §. GE & DE ( qui ont
une mefme raifon 4 EF ) {eront égaux ; & partaat kes deux:
triangles GEF & DEF, auront deux cotez égaux a deux
-cbtez , {cavoir GE, EF, a DE, EF, chacun au fien , & les
dcux angles au point E, égaux ( car ils font chacun égala

Vangle B ) & par la 4. prop. 1. ils auront la bafe égalea .

la bafe , & les autres angles égaux-aux autres angles » cha-

-
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€unan fien ; & partant iceux triangles feront équiangles.

Mais1'un d’iceux triangles, fcavoir GEF, eft équiangle

. autriangle ABC par la’conftruction. Donc l’autre trian-
gle’DEF [era aufli équiangle au mefme triangle ABC.
Parquoy fi deux trianglesont un angle égald un angle,
Gc. Ce qu'il falloit prouver. ,

THEOR. 7. PROP. VIL. -

Sideux triangles'ont un angle égald unangle, &
les cocez au long d’'un autre angle , proportion-
nanx, étans les troifiémes angles de mefme ef-
pece : Iceux triangles feront équiangles, & au-

- sont les angles égaux , au long defquels les co-"
tez {eront proportionnaux, o '

Soient denx triangles ABC, & DEF, defquels les deux
ingles A & D foient égaux » & lescbtez AB, BC d’alen~
tour langle ABC, o : :

roportionnaux aux :
E«Stzz DE, EF d’a- A
fentour: Pangle B, -
c’eft-a.dire que com-
me AB eftd BC,
ainfi DE foit & EF:
mais les autres an-
gles C & F foient de
mefme efpece, c'eft
a dire aigus, droits, ou obtus: & foient premicrement
aigus. Jedis queles triangles font équianﬁlcs » {cavoir
eft, que les angles ABC & E, 4 ’entour de{quels font les
€dtez proportionnaux , & les angles C & F font égaux.

" Carfil'angle B eft égali l'angle E, il appert par la pre-
cedente prop. que les triangles feront équiangles. Maisfi
le{dits angles ne font égaux , -foit B plus grand que B, &
foit fait ABG. £galAE par la 23 prop. 1. Donc le troi-
fiéme angle AGB # fera égal au croifiéme F, & partane
aign comme iceluy; & les deux triangles ABG & DEF
feront équiangless & par la 4. prop. 6. comme AB fera
i BG, ainfi DE 4 EF. Mais par I'hypothele; comme

-

S B R
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‘ascitd 8¢, ainfi DE- 4 EF : donc par la 11. prop: ¢i
" comme AB {cra 2 BG 5 ainfi le méme-AB fera a BC; -
& partant par la 9. prop. 5. BG, & BC feront égaux,
& par la §. prop. 1. les deux angles C & BGC furla
.bale CG feront égaux , & tous deux aigus, & -par,
confequent 1’angle BGA fera plus grand qu’un droit,
. puis que par la 13. prop. 1. les deux BGC, AGB font
égaux a deux droits : Mais 'angle A GB a {ré démontré
égal 4 T'angle F : donc F feroit aufli plusgrand qu'un
droit; & on 'a pofé aufli moindre : ce qui eft abfurde,
Maintenant ,-tant I’angle C que F ne foit aigu ; & com.-
me deftis I'angle C fera ggal a I'angle BGC; & partant
iceliy BGC nc fera aufh aigu, & les deux C & BGC
ne {eront moindres que deux droits , mais égaux ouw plus
grands que deux drotts : ce qui ¢ft abfurde : car parla ~
17. prop. 1. ils font moindresque deux droits,. Les .angles
- ABC & E ne font donc pas inégaux , ains égaux , & par-
tant par la 32, prop. 1. letroiliéme C fera aufli égal an -
“troifiéme F : ce qui eft propofé. Sidoncdeux triangles
ontunangle égal aunangle , &c, Ce qu'il falloit prous
ver. ' ’

THEOR. & PROP. VIIL

Side I'angle droit: d’un triangle retangle on tis
re une perpendiculaire fur la bafe; elle coup-
pera iceluy triangle en deux autres triangles
femblables entr'eux, & au toral.

Soit Je triangle re®angle ABC , & I'angle droit A,

* duquel foit menée 4 la bafe BC la perpendiculairc'AD,
Je dis que les triangles ABD & :

" ADC, aufquels eft divifé iceluy
triangle ABC par la perpendi- -~
culaire AD, font femblables en-
tr'eux , & au total ABC, -

Qu’ainfi ne foir : d’autant que

- "AD eft perpendiculaire , 1’angle

BDA eft droit, & égala 'angle - :

droit BAC , du triangle total ABC, & l'angle B eft-
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¢ommun 3 tous les deux triangles BAD & ABC, & pat
la 32.-prop. t. le troifiéme angle BAD, fera égal an
troifiéme ACB': & partant les deux triangles BAD &
ABC , feront équiangles; & parla 4. prop. 6. ils au-
ront les cérez au long desangles égaux proportionnaux
c’eft-d-dire, que comme CBferaa AB, ainfi ABa BD;
& comme BA 42 AC, ainfi BD i'DA ¢ & comme BC
4 CA, ainfi BA 4 AD : & partant pirla1. def. do ce
livre les triangles ABC , ABD feront {emblables. .

Par méme difcours, on prouvera que les deux trian
gles ABC & ADC, font auffi équiangles, & fcmblae
- bles : carl'angle C érant commun a tous les deux trian~

“ples , & I'angle droit BAC égal 4 I'angle droit ADC,
* le troifiéme angle CAD fera égal au troifiémeangle B,

af la j2. prop. 1. & par la 4. prop.' 6. comme BC’

?cra ACA, ainfiCAaCD : &commeCA i AB, ainfs

CDiDA, &comme CBaBA, ainfi CAid AD.

On démontrera en la méme maniere , les triamgles

ADB, ADC érre femblables entr’enx , puifque les an-

les au poiné D font droits , & tantlesangles ABD, -

CAD, queBAD, ACD, ontétédémontrez égaux : &

partant par la 4, prop. 6. comme BD fera 3 DA, ainfi

DAiDC : & comme DA4d AB, ainfi DC 2 CA : &

comme AB 4 BD, ainfi CA A AD. Sidoncdel’angle

-droic d'un triangle reftangle , &c. Ce qu'il falloic

démontrer., o '

COROLLAIRE.

De cecy eft manifefle, que la perpendiculaire tivée de Lan-
gle droit dun triangle vedtangle & labafe, eft moyennepro-
portionnelle entre les desx fegmens de la bafe : & chacun des
citez comprenant Uangle droir, étve asffi moyen proportionnel
entre soute laafe , ¢ le fegment qui le touche.

Caril a été démontré, qme comme BD e¢ft 8 DA, ainfs
DAeffa DC : ¢» partant DA eft moyenne prop. entre BD
\ @& DC : item que comme CBeft 2 BA : anfs BA4 BD : &
. par ainfi B.A eft moyenne prop. entre CB & BD : finalement .
quecomme BC et 4 CA, ainfi CA4CD : ¢»partant CA
sft moyenne propertionnelle entre BC ¢» CD.
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~ PROB.1.PROP.IX:

P’une "lig'ne droite donnéé , dter uné partié
demandée- B ' .

" Soit-la ligre droite donnée AB, de laquelle il faut
bter la cinquiéme partic ; ol autre telle qu’on voudra.
Du point A foit mence la ligne. droite AC intermipe-
ment ; faifant quelconque angleavec AB, comme BAC,’
& enicelle AC, foicnt prifesa 'advanture autant de par=
ties égales que dénottcla
" . partie qu’on yeut ofters
comme ¢n Yexemple pro-.
pofé ; il faut prendrecing
parties- égales AD', DE>
EF Y ¥G, GH: & apres
avoir conjoinét les points
B &H par la ligne gH,
du point D foit menéc
DI ; parallcle 2 HB: Je
dis que Al eft I cin~ .
quiéme partie requife de A 4 L ™

Car puis qu'au triangle ABH , la ligne DT cft parallele
au cété HB, par 1a 2.prop. 6. comme HD ferza DA,
. ainfiBIAIA : &en compofant par la 18, prop. 5. comme

HA feraa DA, ainfi BA4IA : mais parla conftruction

HA cft quintuple de AD:donc auffi BA fera quintuple

de A1: & partant Al ferala cinquiéme partie de la ligne

droite AB, laquelle avoit été demandée. Donc d'une li=

gne droite donnée y &c. Ce qu’il faloit faire. e
. " . ) '

‘SCHOLIE.

Qe fi de s A fallois coupper plufieurs parties , comme
- ponr exemple les trois cinguiémes, il eft évidemt parcequi &
éré démontré cy-deflus , quétant tirée Ia ligne FL parallele
4 B8, lefegmens AL [era les trois cinquiémes de aB; tous
winfi que AF eft les trois cinquiimes de AH, Et pour prompte-

e méns

v
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wend praviquer cecy , il faut décrive du centre ¥, & de lin-
tervalle s un arc au deffows de la ligne donnée AB, 'mais
de 8 ¢p de Uintervalle FH , décrire un autre arc qui couppe
le precedent, puis tirer une ligne droite de la fection dicenx
wres a F , & icelle couppera la partic vequife AL..

PROBL.2. PROP. X.

o . Y . ) N ’ ?
Coupper une ligne droite donnée non couppée ,-
" femblablement i une autre ligne droite donnée
e & 3 B

& couppee: . ~

_ Soient données les lignes droites AB, AC, defquelles
AC eft couppée en D & E : & il faut coupper AB en par-
ties femblables & pro;ortionncllcs a celles de AC.

Soient  accommodées .

icelles lignes données , en
forte qu'elles faflent quel-
conque angle BAC; &
apres avoir mené BC, des
points D & E, foient me-
nées DF, EGy parallelesa
icelle BC, parlajt.pr.1,
Je dis que la ligne arelt -
femblablement couppéeen
F & G, commc la ligne ac A N e g
eft couppée en D & E. Car
‘par la 2. prop. 6. comme AD elti DE, ainfi AF3FG.
Que fi on tire DH paralleled a8 couppant EG en I. Dex
rechef , par la fu{dite 2. prop. 6. comme DE {erad EC,
ainfi D12 TH , c’eft-i-dire , ainfi FG 4 GB, pource que
par la 54, prop.a. FG eft égale 3 DI, & 68a IH, Pare
quoy les parties FG, ¢8 feront aufli proportionnelles aux -’
parties DE, EC. Les trois parties AF, FG, 6B, {ont donc
proportionnelles aux trois parties AD, DE, EC : & par=~
tant aB eft couppée femblablement i AC, ainfi qu’il fal-
Yoir faire. - ’

Y
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SCHOLIE.

Nows adjohterons icy deux Probl. fort utilés, ¢ nerqﬂ'm';
res gux chofes geometriques. ) .

1. Eftant donnée une ligne dioite, la coupper en tant
de parties égales qu’on voudra. .

Soit la ligne donnée AB, quil faut coupper en cing parties
égales. De lextrémité A, [oit menée la ligne AC, tant qw'il
Jera de befoin, faifant quelconque angle avec AB; puis ds
Pextrémité B, foit menée BD parallele 4 AC, & dicelle AC
Joient couppées quatre parties égales AE , EF, FG, ¢» GH,
qui eff une pariie moins que le nombre des parties efquelles
#l fant coupper la ligne donnée ; en aprés, du poinit Ben BD,

M L BT

HY .\
S

Joient au[i prifes les quatre parties BL, JK , XKE, ¢b LM éga-
les 4 celles dela ligne AC ; puis étans menées les lignes EM
FL, GK, & HI, ellescoupperont la ligne donnée AR en cing
parties égales. Car puis queparla confiruition les ligne; EF,
ML, [ont égales ¢ paralleles enty’elles, par la 33, prop..1.
ME , LF, feroint auffi par'allelés entr’slles : Et par méme rai-

‘fon LF, XG, HI, feront pareillement paralleles. yi donc

que AH eff conppée en quasve parties égales ;- AQ) le fera auffi.
Par méme raifon 8N [era encore divifee en quatye parties efga-
les, parceque BM a été couppee. en autant de parties efgales.
Parquoy v que tant AN que BQ [mt efgales & chague partie
NoO, OP, PQ) routeslescing parties AN, NO, OP , P R
& QB , [eront efgales entr’ellss. Ce qu'il falloit faire, ,

) Sy . . -
2, Coupper une l;_gne droite donnée en deux partics , qui

" foiept entr’clles felon une 1zifon donnge.



. foit menée AE faifans
: quelconque angle avic

-BD égaled AC, & mené CB; puis -

ErzxmeNT, o

Soit 1a ligne droite 33°
donnee aB, qwilfaut
coupper en deux par- ‘
ties , qui ayent selle C »

vaifon entv'ellesque T .
iD:DupainéfA,D F

.

AB; ¢& dicelle AE,
foit couppee AF e[gale
&C, ¢ puis FG ¢[fa- - "
leaD:en 4pré:f}goit' A H ‘E
menéeeBG , ¢ dn .
poinét F tirée FH pa- .

vallele & icelle g , laquelle couppe AB en H : & icelle 4B
Jera couppée & iceluy poinit H, felon la vaifon de'C & D, puis
queparias. prop. decelivre, AHeft 4 HB, comme AF ¥
FG, qui[ont e[gales & C ¢ D. Ce qwl falloit faire,

"PROBL, 3. PROP. XL

A deux lignes droites données, en trouver une troi.
fiéme proportionnelle. ‘

' Soient deux-dignes droites données AB & AC , auf
.quelles il en faut trouver une troifiémé proportionnelle, .

Soient difpoftes icelles lignesen.-
unangle CAB; & afres avoir pro~
longé AB interminément, foit faite -

du point D, fQit tirée ‘DE parallele a
Bc, réncontrant Ac prolongée en E.
Je dis que ¢ eft la troifiéme propor-
tionnclle requife , c'eft-i-dire que - L X
comme AB eft'd ac,ainfi Aca ck. D _ﬁ
Car puis qu’au triangle ADE, la li- * ° ol
goedroite BC eft parallele au c6té . - - Coon
DE, par las.ptop. 6. comme AEferad BD;hinfi AC3
CE : mais parla 7. prop. §. comme AB ¢ft 2 BD ; ainfi
laméme ABclta AC, égaledicelle BD. Donc comme
’ ' ' Y.,
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'ABelt 4 AC, ainfi AC 4 CE. Pastant 4 deux fignes
, droires données , nous en avons trouvé unc troifiéme
proportionnelle. Ce queil falloit faire. ,

PROBL. 4 PROP. XIL

A trois lignes droites données, en trouver uue -
quatriéme proportionnelle. \ '

Solent les trois lignes droites dannées AB> BC, & Dy -
aufqueties ilen faut trouver-une quatriéme proportion=
nelle. T . o '

Soient difpofées les
deux premicrcs,AB; BCy, ..
fclon une ligne droite
AC; & ayant tité de A
une ligne droite inter-

- minée AE s faifant avec
la premiere AB , quel- -
conque angle, comme Ay~ -
d'icelle AE , foit coup~
'péc AF égalea D, &
mcn%e BF: enaprés, dlc .
C , foit menée CE paral- £
dele 4 icelle BF 3 rencon- A | - Q
trant AE en E. Je dis :

‘

que FE eft la quatriéme proportionnelle requife. Car.
puis qu’au manglc AEC , la ligﬂe BF eft parallele 2
CE, parlaa. {n'op. 6. comme ABeft aBC, ainfi AF,
o D fon égale eft.d. FE.- Nousavons donc trouvé une
quatciéme ligne proportionueile 4 trois données : Ce
qu’il falloit faige. e :

'PROBL: 5. PROP. XIIL.

Entre deux lignes draites données , trouver une
~ moyenne proportionnelle. ~

3

. Soient denx lignes droites données AC & CB » entre
defquellesil en fauttrouver unc moyenpe proportionnelle,
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‘Soient icelles lignes AC, CB, : . :
difpofées en une ligne droite AB, - by )

fur laquelle foit décrit un demy ces- i )
JCle ADB ; & aprésavoir du poinét " ‘
Clevé la perpendiculatre CD , qui :

rencontre la circonference en D: A Q B
Je dis qu’icelle CD eft la moyenne - -
proportionnelle demandée. L .o
.Car étans menées les deux lignes droites AD & BD,
P'angle ADB dansle demy cercle, fera droit par la 31.
prop. 3. Vi donc quedel'angledroit ADB dutriangle
1etangle ADB, eft tirée DC petpendiculaise a la bafe
AB, parle Corol, -dela 8. pr. 6. icelle CD fera moyen=
.ae proportionnelle entre AC, CB. Nous avons flonc
trouvé une moyenne proportionneilc. catre deux lignes
données : Cequ’il falloit fairc..

SCHOLIE.

De cecy eft éuvident qu’une ligne droite tiree perpendicnlai-

" yement de quelconque pointt dw diametrs 4’ un u.r;le , fofques
ala circonference. diceluy , eft moyenne proporssonnelie entre

des [egmens du diametre faits par icelle perpendiculaire. Car

de quelcongne poinct pris_au diametve aB , étant l‘e'uu'mt.e

perpendiculaire jufques & la circonference , par lés mémes vai-

Jons que defJus, scelle perpendiculaive fera moyenne prop.enirs
kes deux. fegmens du diametre A3. .

THEOR. 9. PROP. XIV.

- Des parallelogrammes $gaux ', . qui ont un ag-
gle égal i un angle ; les cotez au long des
angles égauy , font reciproques : & les paral
lelogrammes qui ont un angle égal 4 un an-
gle , & les cbtez au long des angles égaux
reciproques, font égaux. i o

Soient deux parallelogrammes égaux ABCD,& BEFG,
defquels les deux angles ABC. & EBG foient égaux:
. ) Y3 .
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Ye dis que lescotez qui | '

font autour d’iccuxan- D

gles égaux , (ohr reci-
roques : c'elt-a-dire,

que ABeftaBG, com= A

meEBaBC. .. ke
Car les parallelogram-
mes AC, BF , étans dil- .
fofez de'telle fagon que - . [} ol (R ), |
es deux cérez AB & B
BG, faffent unc ligne droite AG ; les deux ctez EBy
BC, feront auffi unc ligue droite EC ; 4 caufe des angles
égaux ABC,EBG, commeil elt évident par les2. com,
fent. 13. & 14. piop. 1. & feicnt prolongez DC, FG,
jufquesa ce qu’ils.fe rencontrent en H, Puis donc que
les deux parallclogrammes AC , EG, font égaux, ils
auront une méme raifon fu parallelogramme BH , par
la 7. prop. . Maislaifaifon du parallelogramme AC au
}:arallclo ramme BH , eft parla 1. prop. 6. comme cel-
¢ de'la gbafe ABailabafe BG. Iem colle des paralle-
logrammes EG , BH., eft comme celle.de EB a BC:
& partant par la 11, prop, 5, comme.AB i BG , ainfi
EB 4 BC, Ccqui éroit propolé. -
Pour la feconde partie; i AB eft A BG, comme EB i
BC, & quelesangles ABC & EBG foient égaux : Je dis
quc les paraliclogrammes AC & EG feront auffi égaux,
Carayant fait la mefme conftru@tion que devant ,on
prouvera par la 1. prop. 6, qu’il y amefme raifon du pa-
rallelogramme A G au parallelogramme BH , que de la
bafe ABala bale BG : parcillement qu’i} y a mefme rai-
fondu Parallelogrammc EGau atallclo%ramm_c BH, qug¢’
d®EB a BC : mais I¢s taifone des bafes font polées fem-
blables : donc aufli les raifons des parallelogrammes AC
& EG, au troifiéme BH (eront {emblables par.la r1. pr. .
& partant pat la g, prop. 5. ils feront égaux. Parquoy des
parallelogrammes ¢gaux, &c. Ce quil falloit démon-
trer. ‘

THEOR. 1o. PROP. XV.~
Les triangles égaux ayans un angle égal 4 unan-
gle, onc les cotez au long des abgles égaux recia
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Zgr'oques : & les triangles qui ont un angle égal
dun angle , & les cotez au - long des angles
#¢  égauxreciproques , font égaux.

Soient deux triangles égaux 'ABC,&ADBE, ayans les
angles au point B égaux : Je dis que les cbeez qui font au
long d’iceux angles égaux , font reciproques ¢ c’eft-d-di-
xe> que gomme AB eit a BE, ainhi DB fera a BC,

" Car lestriangles étans ' ) v
difpofez en forte queles "A .
deux lignes AB & BE fe - :
rencontrentdireéement,

& faflent une feule ligne
droite AE,lesdeux lignes
. DB, BC, feront aufhune ~
figne droite CD par les
2.com. fent.13.8& 14.pe1.
& foit menée la ligne
CE. Pour autangyque les 1
deux triangles ABC & « §
D BE font égaux , ils

auront une me{me raifon . au triangle BE C par 1a
7. prop. 5. mais parla1, pr’op.l 6. la raifon dutriangle
ABC au triangle BEC, ( étant de méme hauteur ) eft .
comme delabafe AB 4 la bafe BE : patcillement par la
méme 1. prop. 6. le triangle DBE fera au triangle ECB,
comme DBeftaBC : & partant par la 11, prop. 5. AB
{era A BE, comme DB 4 BC, Cequi a écé propolé.

Pous la feconde partie : foient les cétezd’alentour les
angles égaux an poind B, reciproques, c'eft a {cavoirs
que comme ABeitd 85, ainfi psa Bc. Je dis que les
triangles ABc ; DBE , font égaux. Car ayant fait la
méme conftru&tion que cy-deffus s par la 1. prop. 6.
comme AB fera & BE , ainfi le triangle acs ku triangle
$GE» & comme DBaBC, ¢infilerriangle BED au mé- .
“me _trizngle BEC : mais par I'hypothefe les raifens des
bafes font femblables : donc auffi lesraifons des triangles
ACB, BED , au troifiéme CBE feront femblables par
Iz 11, prop. §. & partantilsfetont égaux par la 9. pr.
§. *Donc les triangles éganx ayans un angle ¢gal aun
angle,, &c. Cecqu'il falloir démontrer.

Y %
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THEOR. 1. PROP. XVI,

_Si quatre lignes deoites font proportionnelles’s
le re@tangle compris des extrémes , ‘eft. égal
3 celuy des moyennes ; & fi le reGangle
compris des extrémes , eft égal au reangle
cqmpris des-moyennes 5 les quatre lignes forig
proportionnelles. j

- Soient quatre lignes droites proportionnelles AB, F G,
EF, BC, fcavoir cft que a8 foit 2 FG, comme EFd .
BC , & foit le reangle ABCD compris des extrémes
AB, BC; &lerectangle EFGH compris fous les moyen- |
nes EF, FG, Jedisqu'iceux reltangles AC, EG ; fomg
~ Carpuisqueles R’ B .,
anglesdroits B& ' )
F {ont égaux, &
' que comme AB

x
Q
‘ B
cltaFG , ainfi .
EFapC; lescod- 1
AFTEC

F_a

tez au long . des
angles égaux B &
F, feront recie
proques par la 2, -
def, 6. & partant par la 14, prop. 6. les parallelogrammes
AC & EG feront égaux. Ce quia été propofé.
‘Quant 4 la feconde partie : foient les reGtangles AC,
EG égaux. Je dis que les quatre lignes AB, G, EF,
BC, font proportionnelles : c’eft-a-dire , que comme
AB cft 4 FG, 2infiEF 4 BC. Car puis que les retan-
. gles font égaux , & ont leg angles B & F auffi égaux,
{cavoiz droits , ils auront les cOtez au long dviceux ane
gles égaux , reciproques parla 14. prop. 6. fcavoir eft,
que comme ABefta FG, ainfi EFa BC, Si donc qua-
tre lignes droites font proportionnelles, &c, Ce qu’il
falloit prouver. .

A DE H

N
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THEOR. 12. PROP. XVIL

8i trois lignes droites font proportionnelles , lg

re&tangle compris des extrémes), fera égal au
- quarré de ‘la moyenne i & fi le rectangle.

compris. des extrémes eft égal ‘an quarré¥de

la moyenne , les trois lignes {eront propor~
. tionnelles. o o

* Soient trois lignes droites propoitionnelles AB , EF, -
BC, & foit le rectangle ABG D compris fous les extré=
mes AB, BC, & le quarré de la moyenne EF foit
EFGH, Je dis que l¢ rectangle AC elt égal au quat-
1é EG. . , B :

- Car érant prife FG égaled EF , les quatre lignes AB,
EE, FG, BC, feront proportionnelids ». & le quarré

" EG fcra compris foas les moyennés EF 3 FG, a caufe

de I'égalité d’icelles. Parquoy par la prec. prop. le re-
@angle AC compris des deux extrémes ‘AB, BC,cft
£gal au rectangle .. oo Lo

© des moyennes i,

FG,ceft-i-die B8 B___ G -
au quarré EG, Ce : - T
?yi ¢toit propo- G | |Fr
G . .

" Pour la fecon- B
de partie; le re- - :
ftangle AC foit

égal aun  quarré A1 R
EG : Jedisque AEFCA DE e

‘comme AB efta .

EF , ainfi EF 4 BC. Car puis que les retangles AC, EG
font égaux, par la 16, prop. 6. comme ABferaa FE,
ainfi FG 2 BC : maisparla 7. prop. 5. comme FG eft -
3 BC, ainfi EF, égaledicelle FG, eftdlaméme BC:
&’partant comme AB eft 3 EF, ainfi EF eft a’BC. St
donc trois lignes droites font proportionnelles , &¢, Ce
qu’il falloit démontrer, : o

’

- 1
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COROLLAIRE.

. : !
1L eft manifefte par la derniere partie de ce Theoreme,
gwune ligne droite eft moyenne proporsionnelle entre deux
autres lignes droites , qui comprennent un vellangle efgal _
as quarré dicelle ligne.  Car pource que le rectangle de
AB& BC eft efgal an quarvé de EF , il a été dimomeré,
que comme AB 4 EF, ainfi EF &4 BC; ¢ pariant EF eﬁ
moyenne propoﬁn’m entre AB ¢» BC. - N

'PROBL. 6. PROP. XVIII,

-Sur une ligne droite donnéé, décrire une figure
" rediligne {gmblable, & femblablement pofee 3" -
une figure rectiligne donnée. '

- Soit la ligne droite donnée AB, fur laquelle il faur
_ conftruire une figure femblable , & femblablement pofée

ala figure re@tiligne donnée CDEF. .

" De quelque angle
que ce foit de la figu-
re donnée folent me-
nées des lignes droi-
tes a chacun des an--
ﬁlcs ‘oppofez , afin de

tvifer icélle figure

"en ttfiangless camme ) ] '
icy de I’angle C ; foit menée & >angle oppofé E , la ligne:
droite CE, laquelle divife la figure donnée en detx trian—

les CEF, CDE : en aprés par la 23. prop. 1. foit décrit
ur la lighe AR, & aux points extrémes A & B , les deux
angles BAG & ABG, égaux, {cavoir I'un a I'angle FCE,
& l'autrea angle CFE. Ileft évident parla 32. prop.1..
que letroifiéme A GB fera égal au troifiéme CEF , & les
triangles CEF, AGB feront équianglcs » & auront les ¢ 6-
tez au long des angles éﬁaux proportionnaux par.la 4.
prop. 6. Pareillement {ur la ligne 4G, & aux deux points
~ A& G, foient décrits les deux angles GAH & AGH,
¢gauxauxdeux DCE & CED, chacun au fien ; auffi par

\



. TELrmMENY. 347
12 3¢. prop. 1. le tréifiéme H fera égal augroifiéme D, &
les triangles CDE & AHG feront équiangles, & parla |
4. prop. 6. ils aftront les cérez au long des angles égau®
proportionnaux : ainfi l'angle D étanc égala I'angle Ha
& l'angle Fd l'angle B, fes deux de C aux deuxde A»
& lesdeux de Eaux deux de G ¢ les deux figures CDEF»
ABGH , feront équiangles : & pour autant qu’clles fong
compotées de triangles équiangles 5, lefquels ont les 6=
tez au long des an- S .
gles égaux propor- Lo :
tionnaux, comme CF
feraa FE, ainfi AB
4 BG : item comme -
CF eft 2 CE, ainfi

+ABa AG; & com-
me CE & CD, ainfi S 5 .

AG i AH : & en raifon égale, comme CF {¢raa CD,- -
ainfi AB fera 4 AH; parainfi les c6tez au long des an=
‘gles égaux F, B, & FCD, BAH, ferontproportionnaux,.
& ainh desautres, Parquoy les figures.CDEF.,; AHGB
fcront feiiblables, & femblablement décrites. Nous avons
donc fait ce qui étoit requis.; * .

) ¢ ' P

\  /SCHOLIE.

1L off égident parce gque nows ‘avons dit fur 14 32, prop,
X quefi la figuré donnée avoit plud de quasre citex , -ele e~
voit divifée en plus de deux triangles : & alors d. fan-
droit pour les deux premiers opever ainfi que. deffus , puis
#prés proceder- de triangle en triangle julques & lafin, dé-
“crivant tokjoturs fur ¢ aux extrémitex:de la derniere li
gne deux angles éganx aux Aeuxide. deffus la. diagonalle
correfhondante, ainfi qu'il 4 été fait tg Jur 4G, bomologue
" & correfpondante & la diagonalle.CE. - S
THEOR.13. PROP. XIX. "

Les triangles femblables , font Pin'3 I'aucre en
raifon doublée de leurs cdtez de méme rai-
fOﬂ. B . ®
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Soient denx griangles femblables ABC & DEF, ayand
Jesangles B & E égaux ; item C & F; mais comme AB
. eta BCainfi. DE a EF; &c, Je dis qu'ils feront I'un
4 'aitre en raifon doublée de leurs c6tez de méme raifon
AB & DE, ou AC & DF, ou BC & EF, c'eft-a-dire
- que fi 2 deux-quelconques de ces cbiez de méme raifon, -
comme par exemple BC & EF , on trouye la troifiéme
proportionncile BG le triangle ABC feraautriangle .
DEF , comme la ligne BC eft ala troifiéme proportion-
nelle BG:car telle eft 1a raifon doublée par la 10, def.s.

Car érant tirée la ligne AG : d'autant que les trian-
gles ABC, DEF font {emblables, & que comme AB
¢t 4 BC ainfi DE eft 2 EF , en permutant par la 16,
Pmi" §. comme AB fera 3 DE, ainfi BC fera a EF;
mais comme BC eft 2 EF , ainf EF efta BG par la,
conftruction. Donc comme AB fera 4 DE, ainfi EF
fera a BG par'la 11, prop. 5, & par ainfj les deuz triane
gles ABG, DEF, . v
auront les. cétez A
-au long desangles .
égaux B& E e~ - -
ciproques ' & par
la 15. prop. s,
iceux rriangles
ABG s DEF > fe-—
sont égaux en- -
tr'eus : & partant B G CE - F
comme le trian. _ -

- gle ABC fera au triangle DEF, ainfi fera le méme trian=
gle ABC autriangle ABG parla 7. prop. 5. Mais com=
me le triangle ABC eftau triangle A BG de méme hau-+
teur y ainfi eft la bafe BRG 4 la bale BG patla 1, prop.
6. Donc comme lc triangle ABC eft autriangle DEF,
ainfi ¢t BCaBG, Mais BC, EF, BG , étans conti-
nucllement proportionnelles , BC eft 2 BG en raifon dou~
bléede BCa EF parla 10, def. 3. donc aufli le triangle
ABC et au triangle DEF en raifon doublée du cété
BC au c6té EF. Donc les triangles {emblables, &c.
Ce qu’il falloit démontrer.

.. N
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"COROLLAIRE

De cecy ef manifefte , quétans trois lignes droites pro-
gortionnelles, comme la premiere fera & la troifiéme, ainfi
lo viangle décrit [ur la premiere [era as triangle [embla-
ble, ¢o fernblablenmient pofé [ur la feconde. Car il a été
démontre , que tomme BC. 1. ¢t & BG 3, ainfi s sriany
gle ABC an triangle DEF. : TR

THEOR. 4. PROP. XX,

Les polygones femblables peuvent eltre divifez
en nombre égal de triangles femblables en-
tr'enx, & proportionnaux 4 leur tout : & lés
polygones font I'un 4 I'autre en raifon doublée
deleurs cotez de mefme raifon. -

Soient deux polygonesfemblables ABCDE,&F GHIK,
ayans lesangles A, F, égaux. Item B, G, &c. Je dis pre-
micrement qu’iceux polygones peuvent eftre divifezen
nombre égal de-triangles femblables,

Car aprés N
avair mené.
leslignesac,
AD,FH,FI,
il eft évident
guelfune des
ures eft-
divifée en
. autant de tri-
langlcs qge . .
‘autre. Et d’autant que I'angle B eft pofé égal 3 Pangle
G, & que comme BA efta B%, ainfi (gFi GgH s par lags
prop. de ce livre, les triangles ABC & FGH feront
€quiangles , & par Iz 4. prop. de ce mefme livre , ils au-
ront les cbrez au lqng des angles égaux proportionnaur,
& par confequent ils fcront femblables : par mefme dif-
cours les triangles AED & FKI, feront aulli femblables.

A

v
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Parcillement par ce quia éré ditcy deflus AC efta CB;
commec FH a HG ; thais BC eft 4 CD eomme GH a H14
“car ce font cotez de figures femblables : donc en raifon
égale par la 22. prop. 5. AG feraa CD, comme FH 2
I: & d'autant que les angles BCD, GHI font égaux,
& lesangles BCA, GHF auffi égaux 3 ccux-cy étans Stez-
de ceux-1a, les reftans ACD, FHI, feront pareillement
Zgaux +& partant par la 6. prop. 6. les triangles ACD,

& FHI ; {eront équiangles, & par confequent fembla- - -

bles.
Je dis fecondement, %u'iceux triafigles font propor«
-

tionnauX 4 leur tout : ¢’eft-i-dire ; ‘que chaque triangle
de l'un des polygones atclle raifona fon triangle corref-

ondant de I'autre polygone, ?ue tout le polygone a tout
1Pcpolygonc. Car d’autant-que les trois triangles de I'une

des figures font femblables aux trois triangles de 1'autre,
chacun'au fien , & que par la prop. preced. ils font P'un
a 'autré’, en raifon doublée de leurs cdrez de mefine rai-
fon : les triangles ‘ABC & FGH, {eront I'un a I'autre en
raifon doublée de ACa FH : aufli en la mefme raifon

.

doublée fe-
ront ‘les tri- .
&ngles Acp,
FHI: & le
troifiéme
AED étant
au troifiéme
EXI.en rai- -
fon' doublée . -
deADaFI; - oo -

arelt la méme que de AC'd FH ; étahs cétez de trians
gles femblables : aufli lestriangles ACD, FKI, feront
I'un 3 'autfe en raifon doubléede AC 3 FH : & par la
12. prop. g. tous les trianoles du premier polygoneé, fe
ront a tousles triangles de "autre polygone, comme 1'un
des triangles de I'un d’iceux, fera 2 fon refpondant de
Fautre. ' ] .

Je distiercement, que le polygone eft au polygone
en taifon doublée des cdtez de méme raifon , comme
CD & HI : car puifque toute la figure ABCDE , eft &
toute fa figure FGHIK ; comme l'un des triangles do




Erement 352
Vane; fcavoir ACD, eft 4 P'un des triangles de Vau-
tre 5 feavoir FHI , lefquelstriangles par la’ prop. prec.
font en raifon doublée de CDd HI, par la 11. prop. .
le polygone {era au polygone » en raifon doublée des mé-
mes cbtez CD & HI. Parquoy les polygones fembla-
bles, &c. Cequ’il falloit démontrer. : -

° "COROLLAIRE,

Par cecy eft manifefte, quétans trois lignes droites pro--
pottionnelles , comme la premicre fera & I tierce, ainfi le
polygone décris fur la premiere [era an polygone fembisble,
& [emblablement décrit fur 14 feconde 5 puis quw'il a été
démontré que les polygones font enty'eux en vaifon doublée
de leurs cite7 de meme vaifon , c'eft-a-dire , comme
le cité dwu premier & une troifiime proporcionnelle anfdits
citez. de méme raifon. : :

'THEOR. 15. PROP. XXIL

" Les figures re;&ilignes femblables 3 une méma

-~ figure redtiligne, font auffi femblables® en- .

trelles,
- i

“Soit la figure rediligne A femblable 4 la figure re&i- -
ligne B, & la figure rectiligne C, afli femblable 4 la
méme B : Jedis = ' : .
que les figures ‘
A & C f{eront
femblables en~
tr'elles.

Car d'autant
que chacune d'i-
celles figures A
& C eftfem-- .. -
blable 2 B, cllé a les angles égaux auxanglésde B, &
les cétez drautour icenx angles égaux’ proportionnaux
par las.def, 6. & Partant par la r. com, fent. les angles
dc A, feront auffi égaux aux anglesde C; & par la't1, .

PR ~ - t T
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prop. §. les cbtez au long des angles égaux feront pros
rrionmaux : & parlas. def. 6. A & C feront femblas
les: donc les figures re@ilignes femblables , &c. Cé
--qu’il falloit démontrer: v

THEO K ié. PROP. XXiI.

' 8i.quatre lignes drokes font proportionnelld® ; les
figures retilignes femblables ; & femblable-
" ment décrites fur icelles , feront aufli propor-
tionnelles: & fiicelles figuresainfi décrices font
proportionnelles, icelles lignes droites ferong

auili proportionnelles:

Soient-quatre lignes droites proportionnelles ABs CDj
EF, GH ! & fur AB; CD, foient conftituées deux quel-
conques figures rectilignes ABI, CDK femblables, &
femblablement déerites : Ttem fur EF& GH deux autres

X

o M =g : <
TETR PN oy

A BG  DPE  Fe HR 8

queleonques figures retilignes femblables, & femblable-

ment décrites EFML, GHON. Je dis premierement que

*. ces quatre figures re@ilignes font proportionnelles,

" ¢’eft-a-dire,, que comme ABI eft & CDK, ainfi EFML
efta.GHON. ‘

Qu'il ne foit ainfi:aux deux lignes AB &.CD, foit
trouvée P troifiéme proportionnelle parla 11, prop. 6. &
auxdeux EF & GH, foittrouvée Q aufli tr'oigémer pro=~
portionnelle : & d’autant que AB efta CD, commme EF
eft aGH : Item CD-a P comme GH 3-Q; en raifon §ga-
le ABferaa P, comme EF4 Q parla22. prop. f. Mais
comme A B eft a P, ainfi le redtilign@ ABI eft au retiti-
gue CDX par le coroll, de la 19. 0u 20, prop. 6. Item -
, comma



" CD, ainfi aufli EF {eraa GH. Parquoy fi quatre lignes .

- étiligne GO plus grand que le retiligne RV 5 puis que cetiny- - -
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comme EF <ft 5.}% ainfi le re@tiligne EM eft au re&ili-
gneGO. Donc comme ABI eft a CDK,; ainfi EMefta
GO par la 11. prop. 5. )

. Je dispour la {fecond@partie ; que fi'icelles figures fem-
blables , & (cinblablement.décrites {ont proporrionnelles,
que les lignes fur le(quelles elles font décrites , feront
aufli proportionnelles, c’eft 4 {cavoirs que comme AB
elta CD,ainfi EFeltaGH, - )
.Car ayant trouvé RS quatriéme proportionnelle aux
trois lignes AB, CD, EF parla 1. prop. 6. fur icelle RS
foit décrit le fetiligne R V femblable , & fembliblement
pofé au re@iligne EM par la 18. prop. ¢. & partant aufli

. femblable au rectiligne GO par la prop. precedente ; &

d’autant que commié AB eft 4 CD, amnfiEFeiti RS,
par ce qui a éré démontré cy-deflus > commele retiligne
ABI fera au rectiligne CDK , ainfi le rectiligne EM fera
au rectiligne RV. Mais comme ABI eft 4 CDK, ainfi
auffi 2 été pofé EM 2 GO : donc par la 11, prop. §. com=
me EM fera a RV®, ainfi EM fera 4 GO ; & partant
}mr la 9: prop. 5. lesre&ilignes RV, GO feront égaux:

cfquels étans femblables , & femblablement décrits,
- confiftent necellairement { comme nous démontrerons

incontinent ) furlignesdroites égales RS, GH. DPar~
quoy parla 7. prop. 5. comme EF feradRS$, ainfi EF
fera a GH. Mais par I’hypothefe EF efta RS , comme
ABACD : doncpar la 11, prop. 5. comme AB fera 4

font proportionnelles , les gures rectilignes {emblables,
&c. Ce qu’il falloit démontrer..

LEMME.

L] .

Or que les redlilignes éganx [emblables & femblablement
décrits , tels que font GO, RV, confifbent fur lignes dvoites
égales, on le prouvern ainfi. Siles lignes GH , RS pewvent
étre inégales, foit GH la plus grande : ¢ puis que les reiti-
lignes [ont [emblables, comme GH eft & HO , ainfi RS &
SV : & GH ayant été pofée plus grande que RS, par la 14
prop. 5. HO [era anffi plus grande que Sy : ¢ partant le ve-

ty peut étre conflitué dans celuy-la ; ce qus eft abfurde , ayans '
A Z
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été pofex éganx- Les lignes GH , RS ne [ont donc pas inégales;
mais égales.” Ce qui étoit proposé, :

SCHO I.I‘.

1L eft lvident, que s'ily & anffi trois lignes droites propora
Yionnelles , les figures veitilignes femblables , ¢o .femblable.
ment décrites [ur icelles, [eront pareillement proportionnelles,
&e. Car laligne moyenne , & fon rediligne étant prife denx
fois, on aura quatre lignes proportionnelles : donc auffi qua-
tre reétilignes proportionnaux , comme il a étigy-deffus dé-
montr{. Vé donc que le reitiligne qui fera décrit far lafe-
conde ligne, fera égal & celuy décrit er latroifiéme; eft ma-
nifefte ce qui étoit propesé..

THEOR. 17. PR O P. XXIIL

Les parallelogrammes ¢quiangles , font I'un &

Iautre en la raifon compofée de celles de

leurs cotez.

. . Soient 