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Cariim , Commeniarios.: quorum
ompibus jam difiractis exempla-
ribus, cum aliaeffentrecudeda,
wadyitigmdare gperanm; vt locts
pletigres multo, atque vheriores
ederéntur.quod Diei bensficio fuc
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buaretvunlgatinslind prouerbivom ,
wod Publso trsbustur , Difeips-
us ¢ft praoris pofierior dies . Iras
que  cumpriorem editionem fie:
merem pofiea in manus ;" multa
effe ansmaducerts,que fi adderen-
tur , nonpauca ex Archimedis,
Apollonsj, ‘Ptolemas, alforumque,
snwentss videbantur melins expls |
caripoffe - [ videlicet e pronum-|
tiatis 5 ac theorematis Esuclidess
alis quogue nellerentur- Quod
spfum -etfi tiic: etiam prasfiiti,
7i3%l10 tamen nunc fect copiofins:
snterisciens ea [Cilicet, gue vel|
vtslia , velneceffariafore cenfus
ad aliorum, vt dixs, auctorwm c1 |
gristionem . Addids inter caters,
vt fpecimen dem aligwodrersm |
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gue.boc volumine accefferunt |
demonfirationem G eometricans.,
camque apertifiimam axiomatis
wndecimi ;. quod proponitur ab
Euclide : cumea, quam allatam
[eimus a Proclomutila efie atque
imperfecta videatur . Defcrin |
priont items.omnsum figurarum
guerectilines aqualium laterum |
¢5° angulorsm appellantwr, in cir |
cwlo . Rationem praterea g5 bre-
sem s necobfcuram circuli quia-
 drands.:rem, vt [cis , tum 4 ve-
teribus ; tum a recentiortbus fic
expetstam , vt multorssm in.eaco
RALRS MATIE APPATUETSt > GHAMm
| effecrus. Effecsautem hoc(nififal
7 ) ita accurate, ac fubtiliter
VE tamperfécte approbetur gsia-
- dratum




dratsm aquale circwlo,qnam ex-
quifire reCilinea figura quelibet
ad guadratum aquale ab Encls-
de dirigstar : smmo (vt loguar
aliqutd andacins)aliquanto per-
fectins : cxm 441’2u4dr4ﬂa'um ctr
cslum pancioribus linearum du-
Cibws [t opus , quam ad figuram
reflilineam plurimorum :‘:z;u{a-
rum , Uik €4°ratione quadran-
dam 5 vt aperte docebitur libro
[fexto.edd nonwm densque librum
adieci numerorum fraitorum de-
- monfirationes clarifimas , alia-

quse nonnwlla , qus nunc qusdem
ad ipfamet loca , quibus explica-

[fersars . Laborem igitur bunc

non numero , quod ea mshsvolo }

bumtsr ; plena atque integrare-|
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menm,qualifcumgne eSt, com ite

rum cffem daturns ihvnlguss ne-
mini arbstr atus fumredtins, qui
t1bs s Dux SerentfSime ; dedicars |
poffe. Priwium quidem quod coum
fuperiorem tllam edstionem: fub
Emmanuelis Philiberts clarifss-
miDucis patris tus nomine appa
rére uoluerim, finlte fecsffem,fipa |
 Periorembic aly, g 11055 qus esus |
es €5° dstionis, €5” bumanttatis,et |
pictatishaves , eiusque imago cor

" \porss s atque animi,confecraffem:

Deéinde vero quod in hoc [féque-
bar Archimedis exemplum : qui

| wemins opera fua indicabat infers |

benda , nifi s, qui intelligens ta- |
lum rerum , acperitus fuiffet . -
Quod cum itafir, quidns bhoc ti-
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pgf Jquem loaises Baptista Be-
nediclns (cientifsimus rerit Ma-
thematicarum itateflatar excel
lereinbis artibus,illa pmc:pue n
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excellentes Imperatores decet, vt
eas qus pertinent ad inftruendps
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Poftremo in loco ponitur : Wt tibi, |

aliisque , guorum 11 manus hac
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|operas eg* labores windicarepof~|
A z edccipe th hocy quod tibi of>

fertwr o Princeps inusctifsime :
quod etfs paruum alicus videa-
“2ur s arque exile , non dubsto ta-
menfuturits quin vbituam ifiam
attigerit dexteramfortitudinefi-}
\dequeprefiantem, plurimem fit|
dccepturum <vel magnitudini
welgratia. - Vale. Cal.Sept. |
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ETSI fummzm dnligmtmmadhxbuunul,
vt hi commentarij quam cafligatifsimi in lu-
cem produ'ent fieri tamen non ponut, (veelt
hu;nzm ingenijimbecillitas ) errata alie

irrepfetint; qu#, ne cu um indemon-

ndoxmpedunt, monitmmte paucis uolo,

ut ea, antequam ad demonfirationes te confe-

ras, ad normam , quam hic defcripfimus, prius
cotrigere ne grauerc. Vale.
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| duasre@as lineas alterareGaincidens ,

| retz linez in infinitum product fibi.

aquales partes,per folas prioresqo. pp. Jﬂ

QVAE PRAECIPPVE:

Prioribus Commentarss po-

- fleriore bac editione '

- addita fint.” . 0
DEMONS TRATIO Gegiiettic

ca Axiomatis vndecimi Euclidis, {Siin | |

internos ad-eafdemque partes angulos .
duobus reis minores faciat, duz ille
mutuo incidentad cas partes, vbi funt.
anguli duobus re@is minores.].multo
euidentior,quam ga,qui‘ Proclus affert.:

' . . I . ) ) K .

DIVISIO linex rez in"§uothis:

lib,x.abfque ope1 pio portionii fexti lib.
L

QVO pato conftruenda finttrian-
gula amblygonia, & Oxygonia,vtinnu
meris apparete pofiing, quaab Enclide
demontfirata funtlpropof.x 3.& 13.lib.a,

' I111.

RESPONSIOQ ad Apologiam Ia-
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cobi Pclctaru,de anguloconta&us, 3 ‘-

CONSIDERATIO pulcherrima
ad finem lib.g.de figuris zquilateris , at-

quie gquiangulis jntra circujum,& extra | -
circulum defcriptis : Numfcxhcct,om- :

nis zquilatera tm(l iangula etiam, &
omms zquxangula it quoq,zquxlatera.
5

proportionibus,& tribus praecipuis pro-
pomonahtatxhus, Amhmctxca,Gcomc
trica, atque Hamxorluca . :
Y Il
PVLCHR A contemplatio,curEu

clides in defin.6,& 8.Jib.s. quatnorma- |

gnitudines proportionales , & non pro-
portionales per. carum ;qucmuluphcxa
dcﬁmcmr, . , v

‘ vii I .

DESCRIPTIO mﬁcx;cmufd&m -
' linezfacjllima, pef.quam &in circulo | .
figura quotlibet laterum zqualiumde-|
fcribjtur;circnlus quadratur;angulusre.
&ilineysin quoruis partes gqualesdiftri ¢

buitur:Cuilibet arcui circuli re@a¢qua

hs cxh:bctuc & contra ; Et dcn;que -

TRACTATIO coploﬁmma del
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 aliafcituiucundifsimapesficioneur, -
IXe -y
QY 0 pacto pleraque thcorcmata li
bri 7. demonftrentur quoque'de nume-
ris fragtis , fiue ipfis adhzreant numeri
‘ mtegn, fiie non. . -

MINVTIARVM fucnumcrorul

frattorum demonftrationes clarxfsxmae . r
X1I. o

'DE Proportionum copoﬁuonc; quo
' vxdclxca modo Additio ,: Subrra&ijo,
| Multiplicatio , ac Diwifio "Geri debeat:
aducrﬁxs qwofdam Recertiores. <
: N1 c i b

DESCRIPTIO qirinque cérpox’h’iﬁ
Rtgularxu indata {phara,ex Pappo’Ale
- xandrino, & quidem facilior; §uam ea,
quam nobistradidit Buclldcs. o

COMPARAi( ‘10 Solu{xtatum,& fu-
perficierli conuexarum, eorundem quin |
que corporum Regularium inter fe.

. Catera. qua pafiim bifce commientariis dm‘h fm mm
pyca » Ailigens Leor mullo negoiiomegabis. .
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3, 3 IN EVCLIDIS@}}@

ELEMENTA
PROLEGOMENA.

PRAEF AT I O

IQYVIS forte miratur, cur poft
tot prxclarifsimos in Euclidis
elementa Geometrica commen-

| tarios ab egregijs , & in primis

2.L,] Mathematicarum rerum peritis

{criptoribus editos , nonas adhuc ipfi commen-

tationes confcriplerimus, is facile {ibi perfua-

dcbit, non teniere id a nobis effc faGum, fi con-

filij noftrirationem cognouerit. Cumenim 16-

ga, diuturnaq; experientia nobis eflet perfpe-

¢tum, atque exploratum, eameffe vtilitatem ,

atque adeo necefsitatem horum elementorum,

vt fruftra quifquam fe fperet fine ipforum pre-
fidio , acutifsimas , fubtilifsimafque Archime-
dis , Apollonij, Theodofij, Menclai, Ptolemai,
czterorumgque illuftrium Mathematicorum de-
montftrationes poffe percipere; vehementer do-
lebamus , taminfignem , & illuftrem anétorem
a plerifq; omninonegligi, a perpaucis vero pro
dignitate tradariita vt vixhoc noftro fecylo re-
' : A perian-

-



2 € PRAEF A TI O @

periantur, qui fedulam operam , ac ftudiumin
perdifcendis his elementis ponant , ob cam po-
tifsimum, vt arbitror, caufam, quod difficulta-
te rerum , quas tractant, atque obfcuritate de-
terreantur, nullumg; habeanthac in reducem,
quem fibi citra erroris periculum fequendum
proponant,Extant quidem commentarijCam-
pani, ac Theonis in fingulos Euclidis libros fa-
neeruditi, quifats efle pofsint cuiuis adfacile
confequendam horum elementorum doétrini :
Sed alter fecutus in omnibus eft traditionem
Arabum, qui magna ex parte Euclidis ordiné,
ac methodum peruerterunt , verbaque propofi-
tionum eiufdem locis non paucis immutarunt,
vtvgrus, germanufque an&oris fenfus perdiffi-
cile pofsit intelligi; id quod maxime in decimo
libro perfpicitur : Alter ( Theonéintelligo ) pe-
ne innumeris mendis,vitij{que incuria librario-
rumita eft deprauatus,& propter notas grecas,
qua in eius demonftrationibus adhibentur, ob-
fcuras illas , ac male expreffas adeo impeditus,
vt magnam difficultatem inexercitatis ingenijs,
perplexitatemque gignat. Quofit , vt Euclidem
fine maximo labere, ac ftudio nemo percipiat.
Iam fialijad noftram vique memoriam maius
aliquod ftudium, operamque in hocmunus in-
terpretandi Euclidis elementa contulerunt, hi
vel fex priores tantum libros expofuerunt, vel fi
ui in vninerfum Euclidem commentarios edi-
erunt, hi perfzpe, reliis antiquorum demd-
ftrationibus certifsimis, proprias alias,ac nouas
con-~




) PRAEFATIO & 3

confinxerunt,qua plerunq; nontam firme funt,
nequerem ipfam fimpliciter, & abfolute confi-
ciunt; prefertim quod modo e propofitionibus
voces yuafdam perperamdetrahiit, modo alias
inepte apponunt , modo denique nonnullas te-
mereimmutant , vt merito de vero, proprioque
Euclidis fenfu dubitare quis pofsit . Qua tamen
in re Federicum Commadinum Vrbinaté Geo-
metram non vulgaremexcipio, qui nuper Eu-
clidem latiné redditum in priftinum nitoremre
ftituit, paucis locis exceptis, in quibus non pa-
rum dvero aberrauit, vt fito loco monebimus .
O\l&z cumita fint, refq; ac {cientia tam przcla-
radigna fit, quzope, ftudio, induftria ab ijs
adiunetur, quialiquid ad hoc momenti afferre
poffunt poft diuturni temporis inrebus mathe-
maticis operam collocatam; faciendum puta-
uimus, vt lucubraticnes noftras, ac vigilias ftu-
diofis harum rerum nonihil ( nifi fallimur) fub-
fidijallaturas in publicum ederemus. Accefsit
editionis caufa altera: Nam cum Euclides,pro-
pter fingularem vrilitaté, inftar enchiridij, ma-
nibus femper debeat circumgeftari, neque vn-
quam deponi ab his , qui fru&iialiquemferium
ex hocfuaui Mathefeos ftudio caperevolunt , in
eoque progredi; id vero in hunc diem,exempla-
ribusomnibus maiore forma imprefsis, necdir
faGumvideamus ; hocnoftra editio certe, fini-
hil alind, attulerit commodi, atque emolumen-
ti. Sunt enim hi noftri commentarij in vniner~
famEuclidem cofripti commodiore nunc for-

: A 3 na,




4 68 PRAEF A TI0 ¢

A — ot

ma, quamvulgo czteri, (id quod magnoperea
nobis, qui nos audierunt, efflagitabant, ) volu-
minequeediti, vt facile iam queant, nulloque
| negotio, ¢loco in locum, cum res tulerit, ferri
atque portari. Nuncquo modo, via,acratione
res tota a nobis pertra&etur,quidquein hac in-
terpretatione praftitum fit, paucis accipe. De-
monftrationes aliorum, maxime Theonis, quas
quidem ipfius effe Euclidis, non lenibus argu-
mentis adduéi cum plerifque affeneramus , &
Proclus etiam teftatur, breniores, quantum per
rei difficultaté licuit, vel certe planiores, quan-
do illud non potuimus, dilucidiorefque reddere
conati fumus . Non enim illas nude, ac totidem
verbis, quot erat {cripta, propofuimus. Etenim
ea eft interdum illarum breustas, vt illudacci-
dat, quod ab elegantifsimo poeta diGum eft .

Breuis efSelaboro , obfturus fio : Interdum etiam ,
cum breuius, atquefuccin&ius efferri pofsint,
magna, ob longiorem, quam fatis eft , fermo-
nem, affertur moleftia legents. Quarevtrung;
vitantes, eas , velut gbyeexsinas, atquead eum
fere modum tradidimus , quem, cum publice
Euclidem interpretaremur, obferuauimus ; hac
etiam re auditorum defiderio,& voluntati,quan
tumeftin nobis,, fatisfacere cupiétes. Ita enim,
noftra fententia , Euclides facilius a ftudiofis,
ijs prfertim, qui ceu tyrones , hzc Mathema-
tica ftudia nunc primum aufpicantur, ac maio~
re voluptate , vtilitateque cognofcetur. Preter
hzcadiunximus multis in locis varia problema
I : ta,




%49 PRAEFATIO o9 3

ta, ac theoremata f{citu non iniucunda,neque a
fcopo Geometriz aliena,quz partim ex Proclo,
Cipanosalijfg; auctoribus decerpfimus,partim
groprio {vtaiunt) Marte,afsiduifq; meditationi

us ipfi confecimus . Data infuper in hoc dili-
gens opera , vt definitiones Euclidis , prefertim
obfcuriores, & que aliquid vife funt habere dif-
ficultatis, (in quas plurimi, tiquamin fcopulos
quofdam, incidentes ,arecto curfu deflexeriit,
& in errores varios, atque abfurdos, prorfumg;
ab inftituro difciplinz abhorrétes , dilapfi funt.)
dilucide, atque perfpicue, quoad eius fieri po-
tuit, explicarentur ;id, quod harum artium {tu-
diofi facile indicabunt. Que res cum in amplio-
rem magnitudinem excref{cetent,quam vt vnius

libri fpatijs, hac prfertim forma , commode

includipoffent, in duas partestotam tra-
~ Gationem diunifimus. Altera fex ptio-
~ ribus libris continetur : altera
nouem reliquos ,vna cum
decimofexto ad com
parationes quin-
quecorpo-
rum :
regularium pertinente,quem ex
Francifco Fluffate Candalla adijcere vo-
luimus , comple&itur, :

Ay‘ BE-
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BENIGN O
LECTORL

EHISEMmI)
EEDGEHD
;{55 ¥V ON_1 A M [uperioremeditionem

ElementorumEuclidis non ingratam
fuifJe Mathematicarie diftiplinarum
ftudiofis intelieximus exhibemus ti-
2 bi , benigne Letlor , dlteram editio-
neii privie v nulto locupletiore : in qua ftilicet va-
ria tusi problemata, tum theoremata, qusrebus Ma-
thematicis magnum adiumentum allatura s longo vfu,
atque experientia comprobauimus , & que in priove
edisionc defime , adiecinius s plurimag; loca fubolfiu-
ra clarioribus notis ilusflrauimus . Addidimus pre-
tevea nosam demonfliationé vndecimiaxicmatis Eig~
clidis , ( quod in hifce commentarys eft tertinmdeci-
mum ) quo vult, Siinduasrellaslineasalterarefa
incidens , internos ad cafdemd; partes an aulosduobus
relkis minores faciat , duasillas retas lineas in infi-
nitwm produas , coitnrias tandem ad eas partes, vbi
fint anguli duok:s relis minores: addiiimus, inqua,
nouam demonfirationem a nobis ruper inkentd, quam
non iviucnidatn fiudicfy LeEori futuram [peramus,
qudd co principio tota dolfrina de lineis parallelis,
que imnenfapropemodizm eft, atque infinita, nitatur.
Quanqua enim idem illsd principium Arabes quogue
olim demonSiraffe inm- pridem acceperam , quiata-

' men
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men corum demonfbrationem diu ac diligenter quafi-
tam videre mibi non licuit, ( nondum enim ex Arabi-
ca in Latinam linguam conuerfa est)coattus fum hane
meo, vt aiunt, Marte excogitareyvt nullus in eo prin-
cipio tam necefJario iam dubitationilocus effet. Negs
enim Procli demonﬂratio,quam ad propof. 28.lib.1. | -
Euclid. de re eadem affcrt, onuii ex parte abfoluta, a¢
Geometrica cenferi poteft ; cuius res caufa eodem loco
dnobis explicataeft . Deinde ex ‘Pappo Alexandyino
infriptiones omnism figurarum regularism in civcu-
lo, beneficio line certa quadam ratione inflexe,per-
fecimus : quod ante 4 Mathematicis defiderabatur +
Ex qua eademlinca via quedam , & ratioad circult
| quadrandum (res tot feculis a dot¥ifSimis viris exagia
tata) conficisur : quod alibi docebisur . In definitio
nibus porro quintilibri apers® ofiendimus, cur Eucli~
des magnitudines proportionales , & improportiona-
les per gquemultiplicium babitudinem defcribere coa-
&tus [it. Poflremo (vt aliaomittam) omues operatio-
nes fralkionwm vulgarium 5 que in Arithmeticapra-
Gicadeclarari folent , Geometric demonfbrauimus .
Hec ferd pracipua [unt , quse bac pofleriore editione
ad commentarios noftros in Euclidem accefferunt.Ca-
tera vel theoremata, velproblemata , quibus editio
hac pofterior priorem fuperat , quefant plurima fint
& Euclidis propofitionibus [parfim inferta, inter le-
gendymfacild comperies, fi vivamque cditionem cum
alsera conferens attentius pauld confiderabis. Nunc
quia bec Exclidis elementa oftium , atque aditum ad
omnes alias difciplinas Mathematicas referant , ac
patefaciunt opera pretium fore duximus ,mtequ::
A 4




3 €M) PROLEGOMENA )

ad ipfa interpretanda aggrediamur,paucis commemo-
rare , vadend Mathematice difCipline hoc nomen ac-
ceperint : qua fit earum diuifio : d quibus primiom or-
t&, & per quos deinde fingule fuerint excults : quan-
ta fit illarum praflantia, atq; vtilitas 3 & fi qua funt
diarei nofiraopportuna.

MATHEMATICAE DISCIPLINAE
CVR SIC DICTAE SINT.

9%
1 Bl

7 ba artes de quantitate agentes nomen & fc1

‘ plina,vel doclring inter reliysas omnes folg
[finz adepta, duns poriffimum canfas afud prokatos fcriptores
inusnto. Pythagorei enim, atque Platonit exiftimantes
animas ratronales cerro quodam, ac determinatd nmero con-
tineri,eafque de corpore in corpsis migrare, (quod tamen Chri
Stians fides falfum effe perfpicue docet ) tefiantur 5 eas nomen
doctring, fines difcsplina obtinere , qusd maxime ex spfis nan~
cifcambr recordationem , veminifcentiamque illins fcientie
qua anima nollra, (vt cortim eff erver) anteguam corpus in-
formares, evat predita . Quod quidem facils ac familiari
gwodam exemplo ciprobare niticur Plato in dialego, qui Me-~
non infiribirar, vbi Socrarcm introducit pufionsm quendam
interrogantem Gemetrica quedam de quadrati dimenfione,
ad gualscet 1n priscipio reSpiderit, vt puer, gradatim tamen
aﬁmdcm eodedullus eft, vt restonderit id, qucdtandem di-
Purus fuiffet, fi dintifime perdidiciffer Geometriam. Alys
antem placet, sdzo has artes pra cerevis noren [tientia, & do-
Brine fibi vendicare, quod folu modi:n , vationema, [t1entia
retineant . Procedunt enim femper ex pravognitis quibufdam
. prineipis §

J|ISCIPLIN AE Mathematice , quia
SV guidem circA quantstatem verfan:ur om-
nes , nomen Acseperint 4 Aritione graca
udBiua , fixe widnsiz, que fignsficat,
diftiphnam , e doifrsnam. Cur autem
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principiis ad conclufiones demonfirandas, guodproprinm eft
insnns , atque officium doclrina, fine Aifciplina, vt ¢ Arifid-
teles teftatur; neques vnguam aliguid non probatnm affumiit
Mathematici, fid guandocungue aliqu:ddocere volunt , f§
quid ad eam pom peviinet corsims , qua Ante docucrunt o 1d fu-
munt pro coneeffo , (o probato : illud vero medo explicant , de
quo ante nitil [triprum et . Queod quidem alias arses . difci-
plinafue non feimter obfirsare videmus, cum plerungue in,
confirmasionem coviern , qua oftendere volunt , ea, qua non-
Ao fuant explicata, demonfbratane , adducant.

" DISCIPLINARVM MATHEMATL
carum diuifio.

MY T HAGORET, quosdeinde fecuti [unt om-
F| mes propemodum Marbematici, atque Philofs-
phi non pascs , Mathematicas diftsplinas vni-
4 D) werfas in quatnor partes difirsbucruns, Avithme-
ticam, Muficam, Geometriam, at g, Afiyonomsam. Cé enim
OmINGS GUARTILAS , Circa qmam ver[antur , fir vel difcreta , fib
quca smries mumers , velcontinda, fub qua omnes magnitsdi-
nes caprebendmnturs O3 viraque tam fecundium [z, quam com
paratione alterine poffit confsderaris Vifum fust illss confentar
meum, quatuor pradictas facultates infiisuere, qua viramque
gmanti: atem, pro duplici confideratione diligenter contempla-
reinr . Itague Avithmetica agit dg quantitate difircta fe-
cwundum [e , inguivendo ¢ accurare explicando omnes nume-
rorem proprissates » Ac paffiones. Mufica traiat eddem qui-
titatem difevetam, fiue numerum comparatum cuimn alio, gus
tenms nimirum foncrum concentusrefpicit , atque harmoma .
Geometria de magnitudine fiue quantitare continsa, fecun-
dsm fe gudque , vt immobilis exsfiit , difputat . Afironomia,
denigue eidem magmindinem, vt eff mobilic, confiderat ;
Zuclin funt ceelefiis corpora , prout continua mots cicntyr. A3
&5 ANLE QURIROY [Cientine Mathematicas , quarum Arith-
maetica, Or Geomstria pure, Mufica vero, asquc A vonoriin
mixta dickntur, 055 alia guouis modo de quantitate agentos,
qualis eff peripectina, Geographia, & catera bsu:ufinodi, vel
facile, vt adcapita, agquibns dependent , reduci pofune.

CALIA

1.Pofer,

W
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A L1A ratione a Gomino antiquo Geometra,(» ab alijs,
t andloreft Proglus in commentarys , quos in primum Escli-
dis isbran edidst , Mathematice difciplina disidiitur. Quam
gredem disufionem , quonmiam eleganter , copiofeq; docet , ad
ousnam [ extendar Mathemarsca difcipline, ferme ad ver
bum ex Procloinxta interpretationem Francifcs Barocij Pa-
tricif Venetiexcerptam bic fubieere lasui . Volunt itag pra-
Jidk auctores, ftientinrum M athematicarwm guafdam in in-
t2ii telions diintaxat ab omni materia fiparatis, quafdam_
wvero in fenfilibus , itk vt attingant materiam [injibsus ob-
noxiam , ver(ari. Prioris generss ffatuunt duas longe primas,
praci ualy fcientias, Avizhmeticam, & Geometrizm: In po-
[Rersors verogenzre conTitiunt fex, Affrologtam, Perpectini,
Geodzfsam , Canonicim line Muficam , Supputatricem, atdy
Mechanicam. Afirclogiam dicunt effe eam facuitatem, qua
de mundanis edifferit motibus, de corporum taleftinm inagni-
tudimibus, pour:s, & illuminatiosibus, aterraque d.jtanis,
acdz alijs huinfinodi rebus. Husws rutfum tres confl:tusintsr
bartes s GROMONCA s Cuus in horarizm dimenfiens , pofitu gno-
monsm , exercetur : Metheorofcopica s qua elenationum dif-
Frrentias, [Fierun; g, veperit dijtantics, pec non multa alta ,
pvaria dtrologicatardicet theoremats:. ¢ Diojtrica,que
planctarum , caserarumay flelarum diffanzias buinfiemods
Dioprricis dsguefist inftrumenzis. Perétoctiszam riuns 4 Geo-
metrsa 31 ni, atque vtiradys viforijs, tazquan: lineis,(» an-
gulis s qus cx bifce conflaznsntsir cenlornin radijs . Diwsditur
astem §3 eam , qua profrio nomine Aicrur Perfpelina , qua
quideoms veddit caxfam esruin ajparsntiarim, que aliter,
qieam fine, [2 [ nobisofferte folent , ob eorum, qus fubvijvm
cadunt , alis itws, ¢ dr" untias, vt parallelarum coinciden-
tic, vel quzdratcram, tanguam circulcrum , afpeclionts :
Etinvuinerfam [becnlariam , que circa varias, mulipli-
cefqo vor[ainr refraétiones : Nec uon (n eam, que Scicgraphi-
ce, hace[s , vmbrarum defignatrix appellatur , gus ofiendit ,
quarazionefieri pofit , wtca, ona in imagimbus apparent
bard inconcinna, veld:formia b Wefignarornm difantias,
atizndineq, vidzantur. Geodsfram appellant eam fiicand,
[KSTES QUANIAS 1ICTiINY 5 VE mALerialinm yerum acersos, ta-
1A conos , Crpusecs o tanquam cylindros . Quod qurden—

nm




€49 PROLEGOMENA &» tt

g

' confiderat , non vt in intelleFilibss , fed vt funt in fenfilibus

non affequitur intelleililibucrectis lineis, vt Geomerria, f¢d
Jenfilibue tantum , inserdum quidem certior:bits quodam pa-
Ao , vt radijs Solaribus ; interdum vevo crajiioribizs, vt fpar-
tis , Gy perpendienlo . Disiditur bac , vt Geometria , in eam
partem , guaplana , & ineam, qua [o/1da dimetitur. C ano-
‘nicam , fiwe Muficam , vocant eam [iientiam , que apparen-
tes cocentusm confiderns vatsenes , fenfufa, vbigue vtitny ad-
miniculo; Jp qua (ve Plato inquiz) talis exsfiit, vt menti an-
ves spfas prapofuiffe vidzatur. Supputatrix eadem apud ipfes
eff , qua apud nos Arithmeticapractica . Hac cusm nurmeros

ipfis. Mechansca denigice, qunm sn cognitione versm [enfilinm,

mazeriagy conitenitaric confiftir,apud ivfis multiplex cff. Qua

dam ensm oft snfbrumentorsom effedtrix, qua Spyavowamtind

VOCAINY, 80T, SNGUAM, e geyidis funt bellis sdonea,qua-

lia fane Archimedes etiam [eriny conflruxiffe, Syrarufas ter-
ra marigue obfidentibus vefifentia ; Quadam mirabilinm
provfus rerum effeclrix, gua Qaupazersnzinn dicitnr, qusp-
pe qua alia guidemn [hiritsbus maximo cum artificio cifiruic ,
quemadmodum ecsam Crifibins, atque Heron cperantsur,alia

autem ponderibus, quornm motus quidem snaguslibrium, fla-

tus vero equilibrium effe caufam cenfendum eff, vt Timass

etiam Aeterminasst; aliavero nersis, [partify, animatas ci-

wolutiones, acmtus smitantibus ; Quedam oft aquilibran-
tism ommino, & eorum, s centroporderantia vocantsr, co-

gnitio ; Quedam densque [Bhararam effeiirix , qua oteupo-
aotic atpellatur , ad celefiium circumsolutionsm imitatio-

nem , qualem Archimedes etiam fabricatus efi » Atquevts

uno verbo dicam , omnis, qua matcriam mouédivim habet.
Hedigitur funt diftiphina Mathematica apnd antiques . Mili-
tarem autem artem, eam inguam, que ad inflrucindas, coor-

dinandafquie pertinet acies , quam Graci TanTikn'y vocant

vnam wliguam ex Mathematices pastibus dicendam effe non

cenfent , vt quidam alif voluere , fod vti ei volunt modo qui-
dem arte fuppueandis vt in enumerandis logionibus; modo ve-
0 Geodafia, vt in dinsdendis, dimericndifque caflrametatio-
ni [patiisin campo . Quemadmodum nequo Hifforicam , negy
medendi arté Mathematices partem vilam effe dicunt , licet
[fepensmero tum_Hiflorici , tum etiam medics Mathematicis
vtantur
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vtantnr theorematibus ; Rersim quidem gefiarum feridtores
vel climatum fitus referendo , vel wrbism magnitudines, ¢
diametros , vel ambitus , circustusve colligendo : Medsci ve-
v0 quamplurimas resin arte fua buinfcemods vijs dilucidan
do. Nam vtilitatem, qug in Medscinam ab Aftrolegia perne
nit , ipfc ettam Hippocrates oftend:r, ac fere omnes , quicungy
aliqusd de opportsnic temporibus , locify, dixere. Eadem fane
rasioneslle eriam , qui acicbus inftruendis operam accommo-
dat, Mathematicis quidem vtetur theorematibses , nec tamé
ob hoc erit Mathemaricss, quamuis interdum quidem wolens
eam , que nuberofaclt, panciffimam oftendere multirudiné,
caftra, fuof7, exercitus ad fguram civculs formet s interdnm
vero ad figkram quadrangali, vel quinguanguli, vel alte-
rins crinfiam mactanguli, vbi plursmam appareve cupit .
Hecigitur fere funt , que nobis antigui M ashematici de ba-
rim fciensiarum parsstione reliquersne.

INVENTORES MATHEMATI-

carum difciplinarum.

M NES diftiplinas Mathematicas a varis, &
drwerfis auctoribus ortum , originemque duxiffe 5
peripsene lufloriateflantur : 1mmo vero fingulas
W) nequaquam fummam adcptas effe perfeétionems
flatim ab snitio, fzdpazlatim eas ab imperfectis ad perfeétio-
ra proce[[iffe , memerte quoque prodizm eft . Arithmettces.n.
tnuentores primé credunswy Phansces , propter frequentes mer-
caturasy atque commeresa , vt auctor eff Praclus. Quam mi-
réims in modum pofiea P]rlmgorm s eiufgue ﬁlt(?ﬂbﬂ’!, nec ny
Acgyrty , Grees deniqy atque Arabes amplificarunt, varifg
problematis, atque thecrematisillufirarunt. Muficam dein-
dea Mercuro primum effe instentam , mults feriptores tra-
Aunt ; quam iffe paflea Orpheo infigni Msfico commendawit ,
atyue concred:dit ; Hic attem T/ram)'r:, » Lins ; Linus ve-
vo Herculi, & fic flucceffiontbses convinuis per alics Muficos pra
tlares ad noftra vfiue tempora wmanauit. Geometriavero,
anctore Proclo, ab Aegypti's reperta eff, orttimane habuit ab
agrovum emerione . Cum enim anniser[aria Nili inundatio
; AQrorem terimins , A¢ limites ita confunderet , vaflarerque ,

U newno
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vt nemo agrams dignofiere poffet fuum, caperunt Acgyptij ani
mos ad rationem menfuraniorum agrorsm applicare , vt hoc
'm0odo cseslibet, qsuod funm crar , reddevetur. Qua qrrdem ra-
210 Agros metiendi, quanguAm tunc temporis adhuc rudis ad-
modum fuerit , acimpolita , ab ipfo tamen officio Geometria_
eff appellara. wauTpbopas epm, fius yauarpio idem fi-
gnificat , quod , rerram metsor . Caterumpanlaism dende
Geometria capeaeft expolivi, ¢ non constenta fiuss finibus , [e
fe ad corpora stiam celefiia dimetienda conuertit , sradiditg
principia vniserfc Aftronemia , Peripeitine , Cofiographia,
O alys dsfeiplinis guam plurimis , qug ex 1pfa, velutiradices
dependent. Hane T hales Milefiss ex Acgypro in Graciamprs
mws tranfiuliffe fersur.: Deinde cam infignes Fhilofophi , ac
M athematics plurimis, acusiffimsfque demonfirationibses lock
pletarsint , aeque exornarsns : Intcr quos bi funt precipus ex
weteribws s Pythagoras , Anaxagorss Cla{omeniss , Hippo-
crates Chixs , Plato, Oenopides, Zenodorss, Brito, Antipko,
A Theodorus , Thegtetus, Ariftarchus, Eratofibenes, Architas
Tarentinus , Euclides , Serenus, Hypficles Alexandrinus ,
Avrchimedes Syracnfins , Apollonius Pergess, T heodofius Tri
polita, Miless Romanes , qus ¢ Menclans, T heon Alexan-
drinus , Prolemgus , Eutocises, Afialoniza, Paptss, Proclus,
& alif penc innumeri , quosomnes longum cffer xecenfere .

| Aftronzminm denique now pancs ab Atlante primum inuenti
effe antumant : Vindeob eximiam , quaprimus nter mor!a-
les praditus erat , Aftvonomig cognitionem , exortam ¢ffe vo-
Iuns fabmlam , illii juss bumeris cglum fuflinere ; Alij putant,
Chaldgos dwssrna clferuasione (qusd etsam Cicero affirmat
inlibro de Disinatione) fiderum fiicntiam adinuenifie. Aly
Acgyptios primos buins [cientig faciunt inucnsores. Al A[fy-
rios : Alij denique gloriam hanc, & laxdem Babylenys effes
deferendam , cenfent . Hac autem sn [tientia, vt eft preflan-
tiffima, it quody maxime illufives auctores clarmernnt, qucd
non eft huiss loci declarare . Catersnm precituts hifce quarsor
dsfespluns M ashematicis inuentis, relique omnes de quanti-
taze quonis modo agentes , facile ex ipfis o tamquans risuls ex
fonse , deriuniafunt , atque dedutly .

NOBI-
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NOBILITAS,ATQVE PRAESTANTIA

Scientiarum Mathematicarum.

m'] VONI { M difeiplim Mathematicp derebsu
' ’?\ agunt,qug abfjue vila materia (infbili confiderd
gg, »,}: 18, quamtss re sz maieria fint immerfs ; per-
(9| Picuum cft ) eas medism inter Mthaphyficam,
(o nainralem [fiientian cbinerlocum, [i fiubieitum eari con
Jrd=roomis , vt recie a Procloprobatur . Meihaphyfices esenim
[ubiedinm ab omni oft rrarzrm ciunitum dere , (rratsone
Phylices vevo fisbicilum 3 re , & ratione materia fenfibili off
comenum : Vrde cuns [fisbieitum Matkematicarsm difis-
plinarum extra omuem maseriam confideretsir, quamus re
spfsinraveperiatur , liquido conflas . hoc medium effz inzer
aliadwo . Siveronobilitas, arqueprefiantia fientia ex certi-
tudine demenfiraticnun: qm&m vestur, fit ndicanda hand
dnbie Matheanaticg dijiipling inter cateras omnes princspem
habelunt locum . Demonfirant ensm omnia , de quibses fu-
[ ttasiar diZutationem, firmiffimis raticnibus, confirmantg, .
24 Ut vere (Eont1am in anditoris ARIMO QIINANL, omnemqse
provius dubirarione tall:mr 1d u0d alijs ﬁ.;en *ifs wix tribue-
refoffumus , cnnsineis [ipennmero intcllelus multitndine
odinscnnn , ac fntenszartim varictare i veritate conclufio- |
num wdicands fuipenfissherear , atqueincertus. Huss res
ﬁ Aom aperte faciune tot Perspateticornm [oélg , (vt alscs inte-
rim phinfethos [lentio ingsoluam ) que ab Ariflotele , veluts
rams e trunco aliguo , exortg, adeo ¢r inter [, (3 ninunquam
a fonte 0[5 ArsfFotele diffid e, vt prov)ia ignores , quidiam
Jibi el Ariflore’es , numde neminibss , an de rebus potius
diiputationem inflituar . Hinc fit,vr pars interpretes Grecos,
pars Latinos, aliy Arabes, aly Nominales, aly deniq; Rea-
l25, ques wocant(qui omnzs tamen Peripatctscos [c effe gloria-
tur ) tangsam duilsces feguantur . Cinod quam longe 4 Ma-
rhematicis derasfirationibus abfer, nersszem latere exsflimo.
Theoremata enim Euclidis , caterorzmyue M athematiceri,
eandem hodie, quam ante tot annos , in [tholisretinent ve-
ritatisfuritetem , verum certitsidinem, demox,trationsm ro-
bur, acfrmitarem . Hue accedit id , guod Piato ait in Phi-

l:bo, feus dinlegn, quide ﬁm)mo bona inferibitur ;s Eam [cien-
tiam
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tiam cffe digniorem, prafiantioremque, 3ue magis (i ncerita-
tis , veritatifguc eft amans . Cum igitur diftipl.ne Mathe-
matice weritatem adeo experant , adament , excolantques o
vt non folum nibily quod fit falfum, vernm etsam nehsl,quod
tantum probabile exijtat , nibil densque admittants, quod
certiffimis demonfirationibus non confirment , corvoborentq ,
dsbium effe non poteft , quin eis primus locss incer alias [cien-
tias omnes [it concedendus.

VTILITATES VARIAE MATHEMA-
ticarum diciplinarum.

A O N folum vtiles , verumetiam neceffaria admo
Aums cenferi debent difciplina Muthematice cum
AN ad alias artes perfecte perdifcendas , tum adrem
DRYNEG eriam publicam recte inftituendam , & admini-
firandam . Negue enim ad’ Methaphyficam , vt eleganter
oftendis Proclus, vili patet aditus, msfi per M athematicas 4i-
feiplinas. Nam [ arcbus (enfibilibus , quas Phyficus confs-
derac, adres abomni materia fenfibili fecretns , feinndaf9; ,
quas consemplatser Metaphyficus , vires , aciemque noftrs in-
telleBus ascollere abfgue vilo medio tentemus, nofmetipfos ex-
cacabimus , non fecus, &c ei contingst, qui e carcere aliquo te-
nebricofo, in quo dislatuit , in lucem Solis clariffimam emir-
tigur . Quam ob rem , antequam & rebus phyficis, que mate-
ria fenfions obnoxia funt coniuncie, adres methaphyficas,gue
fun? ab eademn maxime anulfs , intelleCiss afcendat , neceffe
efty ne harsam claritate offundatur, privss eum affucfiers rebsts
minws abfiradlis, quales a Mathematscis confiderantur . vt
faciliss illas poffis comprebendere . Quocirca recle Dininsts
Plato Mathematicas diftiplinas erigere animum , (> ad diui
| narum rerum consemplationens exacuere mentis aciem «ffir-
mat. Quantum vero emolumenti ha difziplina ad facras It-
teraryedle percipiendas , interpretandafque conferant , multis
pulchervime nobis exponit B. Auguft lib. 2. dc Daclrina Chri- | Cap. 16.
Jiana demonfirans, numercrum infeitia multa non intelligi a :
multis, quatransiate, ac mjj:'itzoﬁm funt in foripturis:Ck-
ins reiecempla non pasca sn medium adducit, eandemjues
Jesentiam longe poff pluribss verbisrep:tis codesn lib. Hoc |Cap. 37
- idem
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Cap. 16.

Cap, 19,

idem docet D.Hieron. tomo 1 Epift. 5. afferens, magnam in-
effe numeris vim ad multa myflersasn fcrizturis inselligéda :
Quo item loco , Geometriam magnam afferre Theologis wti-
litaten , perhibes . Rurfum B.Augaft. loco, quuem panlo ante
versls, teflatur , Muficam perneceffariam effe docters Cbri-
fHano , fibiungens panlo pofs, T heologos debere etiam Geogra
phia diligenter eff e infirucios. Quod nonignarans D. Grego-
riss Nalinnzemss o fummislandibns D. Dafilium precepro-
rem finm extols: , guod in Affrolcgia, Geometria, numero-
riun cogniticne , calerifquc [iientis Matbemaricis, fuerit né
medsocriter verfarss. Nowparum etiam conducunt ) a artes
ad philofsphram naturalem , moralems yDialeiticam, & ad
relrquas td genus deitrinas, ariefque perfeite acquirendas ,
wt peripicue docet Proclus. His adde , quod omnta volumi-
na antiquorim philoforborum » maxime Ariffotelis, ¢ Pla-
toris, quos merito dices nobis f:guendos ad bene recleque phi-
lofaphandum propinisizis , eorumque fore omnium interpretil
eum Gracorum o tem Latinerum , exenplis Mathematicis
funtreferta, eaporiffimum de caufa, vtea, quaalioguin,
ms'tis ob Lruadifhcultaribus videbaivur effz, per exempla
huinfinods claricra, magyGue perijicna fizrent ; qua procul
dubio nulla ratione perc:psct is , quié Lientiarum Mathemats.
carsm ermnino eft expers. Quid i quod clim nemo anfis effets
celeberrimum Dinsii Platonis gymnafiiin frequcrtare , qui
prius cptime Mahematicis Aifzsplinis nen fuiffet exornatus 2
Vnde pro foribus Academse hoc fymboliyin d:citur pinxiffes,
SYIWUITONTOS vd®3 €ioriTe . Immo veroidem Plaroin.
Phislebo, omnes diftiplinas fine Mathematicis viles effe né du
bitaust affercre. Qua de caufa in y.de Rep. pracipit: Mathe-
maticas d:)2:plinas primo onniié ¢ffe addifcendas,proprer va-
rias,ac mu'riplices earum vtilitates, (vt copiofe feribit) non_
[olum ad rel:quas artesrottises perctpicndas , versm etiam ad
remp. bene admin firandam : Cusus egorci mults exempla
coum praveriti temperss , tuim nofire wtatss, fiidneceffe foree
1 medism polfon adducere . 1bidem clariyfimis verbus affir-
mat , practyue Arizbmeticos natura ad omnes doitrinas aptos
cffes :dmec)snz , adeo, vt etsafi nullam aliam nobis ha [tien-
ioa offcrrens wiilitatem , (cum tamen snfivita propemodim_
alia commoda ex ipfis percipiamus ) perdifcendas tamen omni

Jfluds
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fIvsdio cas effs farnaz , quod ingemism o mentemay adreliquas’
artesomnes capeflendas aptiorem reddant, G mentiore: Quod
q2aid? experientin ipfa mamifiva facile comprobatur.v idemmus’
ersin ¢os , quornm ingexinm facile s (o mullo negotiohifce Ai-*
fciplinis accommodatur  fruétus non exiguos ex alijs fecrentys’
percipere: Contravero, ecs qui &3 hafe facnlsates idones mu-
mime veperisntur , provfis ad cateras effe inepros . Quare ixre .
opeimo Platotam frequenter in [Wés opersbus rtermm atque ite-
roem barum difciplinaram vrilitatem nobis inculcat,asq, com
wsendat ; prefertim in 7. de Rep. in Epinomide , fess Philofo-
£50, in Timeo, vbi Mathematscas difciplinas omnis eruditio- |
nis ingenua viam appellat , & plerifgue alijs in locis , quibus
nsné ensimerandic brewitatisc memor deindufria fuperfedeo.
Ad bas omnes veilisares accedit maxima iucunditas , atguer
woluptas, qua cuivfase animms bis mrtibss colendsc, exercen-
difgme perfundizur. Sume enim ba pracitue cx [eptem artibus
Liberalibws , in auibsus non folum ingensi adolefcentes, verum
ariam nobiles viri , principes yveges  acimperatores ad hons-
| fifimam , maximeque liberalem obleiintionens animi . gni
| fumma etiam cum vtilitare comisniiam pavinns , dins mulei-
que verfari folsbane : Quorans exemplum multos adluc no-
Sirahac azareimisari confpicimus . Tefiatur, magnap ani-
mivoluprard ex his artibus percipi , Disinsis Plato in 7. de
Rep. vbi andaller dscirydor nontemere confirmat, oonlum ani-
me,qui 4b wlijs fiudis excacatur , defoditurqy , a Mathema-
ticie tantum difciplinés recveari , excitarique rurfis ad eiss o
gwod ef} , consomplationem . Omiito plurima alia teflimonia.
Platonis, aliornsis g, prassifismorsum P hilofsphornem.quibus ba §
rum difciplinarsm wtilitas cum neceffitate , (o deleciasione
coniunila , asqus praffantia abundepotefs comprobari .

EVCLIDIS ATQVE GEOMETRIAE
commendatio, .

XAV 7S N A M fusrit Esalides horsm elemétoram
inflirsetor, (vt aliguid etinm de auitore.quemno |
bis interpret andmum propofuimus, degy Goomuetria

" wninerfk, in medium proferamus ) & quotem-

pore florserit , mop fwtié-conmunit inter [tripure; Mults enim,

vt te~
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vt tefiatnr vslgata clementornm Euclidis fecundum Campa-
mum , O Theonem editio , atque eorundem inferiptio o exsffs-
mant,esum fuife philofophum illum M egaris natum,quod op-
pidum Ifibmo adiacet , Sosratifgue audstorem 5 qui fedam
inflituit afe dslam Megaricam, qua alio nomine Dialeftica
appellabacur , oo quod [eilarores illises interrogando, refpondé
doque ( quod proprium oft munus Dialeiticorum ) libros con-
for:berent. De que mulsa funt in Diogene Laertio de vitss phi-
lofophorum : Scribit Qe de hsc Cicero Queft. Acad.lsb. 2. vbi
ast. Poft Exclides Socratis difcipsins Mcgaress , & quo yjdem
illi Megarici dicti, qui id benwm folum effe dicebant, quod
effet vaum , & fimsle, ¢y idem, ¢ femper. Fanet his as-
doribus non parumid, quod v alerisss Maximms oitauo lib.
[eribit, nimirum & Platone, qus Socratis etid difcipulus fuirt,
edduitores ara facra de modo , &> forma eiss fecum [ermonem
conferre conatos , ad Exclidem Geometram sre iufjos. Verum
Si Preclo nobils feriptori, (> alys anclorsbus antiquis creden -
dum cft , Enclides hic nofter iunior fuit illo Megarev, floruitg,
tempore Pevlemai prim, gui FEgypro . poft Alexandri Magni
moriem , Olympiade 115. C» ante Chriflumnatis anno 319,
capit imperare , vt loannes Lucidusrefert. Qusd quidem
veriss eff¢ crediderimn, boc maxime adduitis arguméto,quod
Diogenes Laertiss omnis opers Euclidis illius Megarici dsli-
gentsffime enumerans o nullam prorfis faciae mentionem bu-
w4 caleberrimi volumiisis de G cometricss elementis conferipis,
in quo perpersiam, (r nunqui morituram fama fibi compara-
it Enclides , & gloviam. Neque enim putandum eft, Dioge-
wem in monumentis philsfophornm exercitatiffimum, boc tam
infigne opus vel [cientem voluiffe praterire, vel ab Esclide fuo
effe compofitum , ignovaffe. Itagque Esclides noffer » Geome-
tra acutiffimus, ab illo Megareo philofopho lige alisss eft, quis,
cum in doitrina Academicorum effet fumma cum laude ver-
Jarsas , animum totsun ad M atherpaticas diftsplinas tranfiu-
lit ; in quibus ita excelluit y vt concordi omnium iudicio prin-
cipems inter M mhematicos fibilocum inre oprimo vendicarst.
Scripfit autem volumina adrem M azhematican [peilantia
noi panca , in quibus eximin cius dilsgentia o admirandaque
doctrina facile elucet : qualia funt esus Optica y Catoptrica,
Elementares inflisutiones ad Muficam cape/fendam pertinen-

zes,
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tes, Phanomena, arque Datorsm liber, opws de Disifionibus,
d nonnxlli fuiBicantuy offs libellsm ilium acntiffimmum des
uperficiersm dinifionibus , Machometo Bagdedsno aferiprii ,
quinuper Toannis Dee Londinenfis, & Federici Commandini
Vrbinatisoperain lucem et editus . Conforipfit items conica
elementa, auilore Procio , quatamen ad nos nondum persie-
pere, Onalinid genucopufiuli . Maxime vevo hoc volumen
elementorssm G cometricorum nunquam omnism confe nfiones
[atss Imudatum tam mirabili ovdine , santaque ernditione cs-
rexuit , vt nullns wnquam corum , qus fimilia conferipferunt.
elementa, (conferipfersnt autem o vt ait Proclus , non pasuci )
par illi extiterit , wedum ipfum fuperarit. Inquo quidem , vt
[ummum ingenij acumen Aemonflranit , itanon omnia , gus
ad rem Grometrscampertinent , in vslgus edenda, (2d ea dii-
taxat, que vifn fums effe necoffaria , atque vtilia , ad cimu-
mewm ompinms vitlitatems , prgumsentis, g:‘:aimibw Frmafji-
mis cenfuit efff comprobands Caterum, quanta fit horum Eu-
clidis elementorsm G eometricormm, ac proinde uninerfa Geo-
metria , praftantin, acvtilitas , partim ex ijs , qua ante frs-
[imsus , partim exifs , quanunc dicemus , nonobfixre per(pics
poreff . Dicuntsiy enim Geometrica elemensa , o3 ob casfam,
quod fine ipfis nullum opus Mathematicum poffimus aggreds ,
ne Aicam frudtum aliguiem inde percipere : Omnes figuidem
Mathematicarsm rersum feripeores, vt Archimedes , Apelio-
nius, ‘Theodsfins, &rc. in fuis demonfirasionbus vfurpant,
bac Enclidis elementa , tanquam princspin omnibus iam din
perPeiia, arque demonfivara. Quamobrem fiewt is, quilege-
revult, elementa literarum difcit prives , dp illis affidss repe-
titis wtitsur in vosibus omnibus exprimendis , fic qué alias di-
[feiplinas M athematicas efderat fibi reddere familiares, ele-
menta bac Geometricaplene , ac perfolte calleat prins,neceffa
eff . Ex bis etcnim elementis, velnti fonte vberrimo, omnis In
titudinum, longitudinum , MiW:uxm.om-
nis AQroTIm | IONNINMS 3 Sfislarsim dimenfio , arque disufio
ommis in calo per infirumenta fidernm obferuatio,omnis bero-
logisrum [Ciotericorum compofitio , omnis mackinarum wis ,
O ponderum ratio, omnis apparentiarum variarii, qualis cer-
nitur in [beculis , in picturis , in aquis, Cr in avre varisilloms
nato , dierfitns manat . Ex bis, inguam, elemencis machine
B 3 totins
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totiss huius mundana oft inuentum medium , atque centrum,
inssensi cardines , csrca quos perpesssd consertitur, orbis denig
totius explorara figura , ac quantitas . Oftenditur, asque de-
monflratsr uniss huius [tientie vi celi vmserfi, fiderumque
perennia consier(s0 , ortus, occafis, abitus, reditus , afeenfus ,
dejcenfus , dieiac nockis, temporsmaqsue t0to anno per omnem

iones item planetarum , oppofitiones, afpeitufque varij tam
expedste cognofeuntur 4 vt glou illorsns in calo , & eclipfes,
[en Solis, ac Luna defecliones certiffime , antequam fiant, in
omne pofterum tempus & M athematicis pradici queant . Hec
denique ingens Dei , (& Natxra opus, mundum, inquam, to-
twms, métss noftre oculisy muners ac beneficio Geometyia fub-
sesum conflicimus . Adde Geometriam hominibus plurima,
qua penitus incrediblin effe videntur , omnisme fidem fupe-
rant s perfpicwa facere , credibiliag, effe oftendere : Quale of
illnd , quod de Archimeds Syracufio tefiarnr bifforig. Cum_s
enim Hieron. Syracu(arum rex pasem, qué Ptolemae gy~
priorumregimitsere fiasucrar , tantacffet molis fabricatus ,
vt ed omwes una Syracufy a loco dimouere minime valerent ,
Avrchimedes Geometra peritifjims unius Geometria viribus
fretusrezipromifiz , fe effeldursm , vt ipfam folus rex abfque
wllolabore fubducerst: Quod cum praflitiffet, in conpelin
omminm yex fiupefaidus exclamaffe perbibetssr ; Ab hac die ,
gquidgnid dixerit Avchimedes . ills credendis eff. Nog diffimi-
le busc widetsr-miki effe pulcherrimum iliud factum., quod
idem Archimedes ope Geometria geffit Syracufis , quando co-
YONa eX ANYO , ATgentoque confeiia, quam rex fummq fiudie
fabricariiufferat, non diffoluta, fingwln awri , r avgents pi-
dera , qua iiter [e awrificis frande ac dolo commiffa erant. ,
fubtilffime offcndie . Neque filensio praserivi debes , exundem
Arcksmedem robori, ac efficacie demonfir ationum Geometri-
carum innsxum [apenmenero ialdicaffe , fi haberet terram_
aliam , in qua pedem figeret | banc nafiram , qué incolimus ,
e loco [& commonerepoffe . Pari ratione, datis viribus quibsf-
cungme , pondus guodcungue fe poffe mouare : Et alia sd genss
non folum ab Archimede , werum etiam ab alijs praclarss, dr
illuftrsbms Geometris patrasa effe memoria proditum cft. T an-
s Aenique nomen una bac Geometria Archimeds peperit_ ,

vt

torrarum [itum, c» mundi inclinationem, varietas. Coniun- |}
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{ ve Maicellus Romans exercitss imperator,contra qué din Sy-
racufanam vrbem defenderat Archimedes, machini quibs/-
dam per Geometricas demonfiyationes adinnentis , @ confirs
s, im exprignata vrbis direptions, ac tade cinshm vnins Ar-
chimpedic [aluti publico ediclo canerit: quens vbi contra impe-
vism fusm, O voluntatem agregario guodam milite interfe-
8um cognoniiz, vehementer doluit, enmaq, bonoyrem mortuo ha
bnit, quems visno habere ni potwis.Csiins fepwlckrum Cicero 4
[o,cum in Sicilia Quafioris officio fungeretnr,repertum effer ,
mivandum in modsm gloviatser . 'V :de mivari nemo debet., ,
enr in [mmo fimper bonore apud Gracos fuerit Geometria .
Accedst quog, ad prefiantiam, vtilitatemyg, Geometrie,quod
cum demonflrationes Geometrica fint maxins illufives 5 nemo
[ine ipfis fatis peripicier, gua fit vis demonfiyationum, nemog
eifdemns dzftiznsus perfeltus erid artifex methods . Quod quidé
ingenue fatesur Galenus infignis philofiphus , ac medscorsm
princeps , inlibro, quem Az libyis proprijs inferipfie . Is enim
infiructiffimus rebus Dialelticis, cum [cholas Peripaseticorii ,
ac Stoicorssm [ui temporis percurriffet omnium , ¢ pracepea.
miro cum animi aydore, fludiog, arripuiffet , nikil fere ab ip-
[fisanduffe fe tefarnr , quod ad demonfirationis cognitionem
pertineret ; qrinimmo pleraque eorum , gsia tradiderant , ab
ilis im controserfia pofita , nonnxlla etinm natsrali rasioni ps
gnanzin reperiffe, Ira v? ad Pyrrboniorum fere (erant Pyrrbo
nif philsfopiri , oui nibil decernebant ; fed de omnibus Aubiza-
bant ) bafitantiam Aesentursss fuerit, nsfi Arithmetice, Geo-
mstrie, DialeGiceque (quibus artsbus ab asis, & patre fue-
rat infliturss ) effet cognitione , [tientiaque ressocatus. V ndes
[fusdet, fequendss effe charalleres illos Avithmeticos, & lines-
res demonftrationes. Placo etiam cum ob alins,tii ob e& etiam
caufam dsfcendam effe Geometriam dixit , quod eius cognitio
maxsme fit vtilis, vt alia ares facilins, & rellius peveipian-
tur . Poftremo eft hac fumma laus Geometria, omnibufque,
modis predscandn , quod non kafic in exignis , Gy inferioribus
hifee machinis , a quibns originem traxit, fed ewolanis in ca-
Inm vfgue, Cr bumanas mentes bumi abisllns in slam rowy-
[fus caelefiem fedemn inuexis , ¢ admivandam munds buins {4
bricam , einfque adminifivaionens , ¢ gubernationems e,
intelecdui fubiccit.
3, D1
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DIVISIO GEOMETRIAE,.

& clementorum Euclidis, -

1—% | EOMET RIA diuiditur in Planorum con-
(54

8 3' templationem, gua generalivocabulo Goometria
}i’i&; ) dicitur , & in doctrsnam Solidorsum , quam pro-
N

| prio, acpeculiars nomine Sterecmetriam atpel-
lane. Mathematici . Nam Geometria vnisser(c fibi hun: fro-
pum propomst, vt plana , aut folida vel conflsssiat, vel ccnfiie
tutainter fe comparet o ant dissidat. Neque vero mirnm ali-
exs videri debet , quod cum tria fint genera magnitudinum ,
linea, fuperficies, (p corpus, [olum de duobs:s peflerioribus ex-
tent propria contemplasionesyvr diximus,non aktem de lineis,
vzl ettam punétis : Non, inguam , Aebet videri mirem, ano-
niam , vt ait Procius y Geometria poreffimit cirea figuras ver-
fatnr , quain planis duntaxat, vel ctiam [olidss confifinnt
amncs. Non enim punda,vellinea figuram vilam conflituice
finetlanis , ant folidis , acproinde neceffe non evat , propriam
de pundlis o ¢ liness [ciensiam inflituere ; Superficiebus vero,
frue planis y & corportbus, folidifue maximz consenielat y vt
proprias mzncificrentur tradationes . Volens igitur [ummsis
harum rerum artifex Euclides i hifee elensentss perfeilem o
& omnibus numeris alfolutam sradcre cognitionem rerun_o
Gromztricarsim  in prieribus [ex libyss agiz e planis 5 in pofle
rioribus vero quing, de folidis acutffime difputas,eornmg; fro
prietazes maxime sliufires perueftigat. Queniam vero cum res
0Zs Georsetrica,tum prefertim folida illa quing, regnlaria,oug
corpora Platoniea dici folene , perfele traitari non poterant ,
#ab(7, lincarem csmenfurabilium, atqg; imommen/:{mbz’lium
natsria; 1mmo vero quam plurime magnitudines fub menjira
cadere nullaratione abfy, earundem linzarum cognitions pof-
Jint,cum earum latera fupenumero fint taliayvt ea comunis.,
¢ nota menfura data metirs nequeat 4 vt qut/fdo conflar ijs,
qui aliquando demonfiyationes Geometricas in opus contsle-
runtsatqoufium: :dcireo vt bifte elementss Geometricis copleite
retuy 014 documenta ad magnitudinsm intelligentinm, dimé-
[ionemaq, requifita, Stercometria fus prapofusit decimnm libyi,
in quo fubttlircy Cor copiofe de hrussfmods liness differit. Intelis-
gensyurfum Enclides, neq, hanc tra&asionem linemrsim com;,
‘ men-
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menfivabilitm, & incommenfierabiliii [ine mumevorum cogmi
siane poffs confifiere, ante decimum librum agit de numerorié
paffionibus, eafy, copiofe, & Ailigenter tribms libiis , qus bxnc
ansecedwe,eft perfecutus. Quamobrem totii boc wolnmen sle-
wentorii Geomatricorssm quindecim libris c3prebenfian ( quo-
rossm quidZ prioves sredecim [ine vila citrouerfia Enclids aferi
baumtsr ab omnibus o pofieriores versduo & nonnsliss Hypficlie
Alexandrin effé credumtssy) [ecari recle poterit in quatwor par
tesyita Ut prima pars contenta fox priovibus libris agat de pla-
nic; Secundia tres fequentes copledlens,paffiones memerorum._
perferntesser ; Tereia, quam  folus decimus conflitseit liber, de
lineis commengfurabilibus, incommenfurabilitufy dipuret 5
Quarta deniq, reliquis guing, libris abfolusa ftientiam filide
yum, fise corporum ciplectatur. Drima pars rurfum triplex: eft;
Nam inpriorsbus quarsor lsbris agitur de planis abfilute , inn
seefligando eorum equalitatem, (5 inaqualitatem : In quintd
were libra de proportionibus magnirudinum in genere disinia-
 swriInfexto Aeniqy proportiones figurarium planarum difistii
tur. Quid vero Euclides in finglilss alijs libric pertraites , pro-
prijs in locis exponemns .

QVID PROBLEMA,QYID THEOREMA
quid Propofitio,& quid Lemma apud Mathematicos.

3 v{EM O N ST RAT IO omnis Mathemasicori
O\ A dsscidstur ab antiquis [eriptorsbus in Problema, &

W A Theorema. Problemavocis enm demonflrasioné,

cu 22 que inber, we docet aliquid confiitaere. Ve f5 qus
constur emonflrare, fupralineam ve@am finitam poff: trian-
gulum aguslaterii tonflisss, appell abitur bnisfiemods demon-
Sfirasio problemay quonii docet,gua ravions triangulum equi-
lareram conflitusi debeat fuprareGam lineam finitam . Di-
Ium eft auteins hoc genss demonfiyazionsum Problema ad fimi
litudinem problematis Dialetics. Sicut enim apud Dialei-
cos problema dicitwr quaftio illa o cuins vtrag [am contradi-
onis(ve ipfs logitentury ) of} probabilis,qualis bac off quafiio;
An totum difiinguatur realiter a fuis partibus fiml acceptis :
Sic etid quafitum iiud apud Matbematicos , quo aliquid in-
bent cofiruere, O cuins consrarinm cffici etik poteft, problems
appellainr .V ¢ fi quis proponas,fe Aemonfiratsirumyfupra linei
) B g rectam
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rvecam finitam triangulum aquilarerii poffe conflitui o efficied
A problema,quia &p triangsulnm non aquilaternm, nemps 1fofce-
lesyvel fealanii,fiupra eandems lineam conflitus porefi.Parira-
siome, aus inflitsss angulum veltilined fecare bifariam,proble-
ma nobis axhibet,proptevea quod angnlus idem dwids poreft in
partes non aquales. Eft tii diferimen non parssm inter Dialea §.
Sicornm, (b Mathematicorsm problema. Ni in problemates
Dialeilico vtrauis pars contradictionss fufcepta confirmatuy
tantid probabshiser,itn vt intellelins cuisify, ambigat, virani
sllins pars vera fit: In M athematsco uero, guamcund, quis par
& elegerit,eam firma Aemaonfirassone, sta ve nikil omnnino du~
bij fit reliquum, coprobabit.Si.n. Geometra flaruat ex puntio
_quolibet linca vedte propofita linzd perpendicularem educere
efficiet vr1gy boc ipfum yatione cfiantt, & euidents: Eodé mo-
do dicendii oft , fi ex oodem punits vwelst educere linei non per-
pendscslarem. T heorema aiks appelians eam demonfirationé,
gma [olii paffionem aliquam, proprieratemue vnius, vel pluris
' firmul quantstatum perferusatur. Ve fi quis optet demenfirare,
418 ospnsé sriagmlo tres angnlos eff¢ aquales dwobus redtis, voca-
| bt talems demonfirarsonem Theoremayquia non inbet, aut do
cet eriangulii, ans qusppsam alind confirucre, (:d contéplatser
tantiimodo srsanguis cuisslibet conflszuts pajjicnc hane o qruod
anguli illius duobus fine rectis aquales. V nie a contemplarone
ipfis, bac demonfiratio theorems dicitur . In theoremate fiers
nullarationeporsfs, contradiltionss verag, parsvera vt fit. Si
enim quss demonflretomnes angules trianguls cuise libet dso-
bus efferectis angnlis aquales , nullo pbterst modo fiers vt in-
aguales quog, fins ducous reitis. Eadé vatio sn alijs theorema-
tsbus eft snrellsgenda. Itagy vt vno verbo dica,quafituns sllud

- Mathematicii confirnere alignid docens, euins etiam oppofit &
. poteft effics, Problema: 1lUnd vero,quod nib:l dscer confiruere,
& cuius pars oppofita perpetno falfa exifist, Theorema appeila
tsr V' nde fi quss proponerer 1n modums problematis, f¢ in femi-
ciremlo velle angulum rectum confistuere , irrsdendus omnino
effet o ( Geometria provfus 1gnarses iudicandus ; quontam 0és
angulsin femicsreslo conflitnti funt recti , ve demonfirabitur
lib.3.propofirione 3 i. Quamobré theorema hoc,Cr non proble-
1A dicendii eris . Caterum tamproblema,qua theorema dici
cofuencis apud M athematicos Fropofitioy proprevea quod virii-
qee
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qnd aligwid nobis proponat 5 vt in exemplis adductis conflar .
Hac ideo dixeysn,vr fiudiofus lecior non miresur quandoreps
riet in Exclide, Apollsnso, & cazer:s Marhematics, propofitio
ni alias diciproblemasa, alias theoremats. Elements.n. Eu-
clidic Geometrica, & Apollony Conicas( v alovii interim vo
lumna taced, ) conflant partim problematibusy partsm theo-
rematsbus. Demonfiy ationes problematum femper concludunt
bis fere verbis: Quod faciendis erae: Thesrematii vero bifce :
Quod aftendendii vel dsmonftrandum evats habita nimiri ra
' tione fini vsrinfy, . Inquoltbet aist problemate, ac theorema-
te plures demé flratsones contineninr et non vna tAnti , quam-
siis vitsmes [7llogifimus Aemifbratisms folum cicludat id,quod
i initio demonfiyandii proponitsr,ve declarabimus in prona.
Euclidis propofitione, & in ciieris omnibus manifefium erit o
Q v O N IAM vero ad demonfiyationes problematii, at g
theorsmatii [epimumero requirsntur alia quadam theorema-
“ta,vel problemara minus principalia, dr qus facile ex iis, qua
prins demonfivata fint, intelligs poffunt; inferuntur interdum
4 Geometris huinfmods theoremata, ¢ problemar a problema-
tibus, mtg, theorematsbus, de quibus pracipue agis, vt breuius
demiflyari poffine.Vocant autem ila Lémata, propeeren quod
folsm affumantyr ad alins demonffrasiones , non autem de
illis pracipua difpusmtio inflituntsir, quemadmedum de alis .
Itag, Lemma 4ici potcft demonfirario, Jis conftruédio sllius
guod ad demonfirations alicuins theorematisyvel problematis
principalis affumit, v demifirario expeditior fiat,ac brenior.
QVYAENAM SINT PRINCIPIA
" apud Mathematicos, . .
V' M omnis dolhrina,omnifq, difciplina ex praexs
Rente gignasur cognitsone, vt auctor eft Arifiore-
les, atqy ex affumpris, ¢ conceffis quibnfda prin-
cipijs fuas Aemonfiret conclufiones ; Nulla autems
[eientia ex einfdé Ariftotelis, aliorume, philofsphorsm fensé«

tin fun prinrivia demonfivet; habcbunt vrigg ¢ Mathemati- §
et difzipline fun princspin , ex quibus pofitis, & conceffis fua |

problemata, ac theoremas & confirment JHorvim autem tria ri-
1nmmeodo genera apud Mashemasicos reperinni. Inprimare-

ponmntur oés defimssiones, quas nonnwlls cum Arift. fuppofitio-

ot
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nesywr valt Proclis,appellant., His asetc vocabula artis expli-
caii,ne tntrallatioie ipfa,nominii ambigrir ate, At 0bfcwri-
tatecirciuerss inparalogifmes tncidamus. S cundii gemas com
plectii petitiones, fine Poftulata, gua gersders adeo clara funt,
O perfprens in diafientia, que in manibus bhabetury v: nalla
indigea: comfirmations,fod auditoris duntaxat affenfim expo
feantyne vila fit in demonfirando bafitatio,aut difficuitns.Ad
tertiac genus referuntur Axiomata, fets cimunes animi notio-
nes . que non jolii in fcientsa propofita , fod etians in odbus alys
ita manifefia funt, (0 euidecntia,vr ab ess riuila rassone diffen-
tire queatss,qus shfa vocabularects porceperit. Atg bis princi
s redte mits videl accommodari paffe id,quod in Metaphyf-
cts feribat de primis princifiis Arifioteles. A ianna quis aberra
bie? Ve praclare a Cicerome, Pronunciata.fue Effata appellen
tur Euclsdesizii hece in volumine Geometricornrs elementoris
premiteit ante dewonfbratione fuarum conclufionsem oia bec
frivcipia, vt ex ipfis,qua guidé facile a quonis intelliguni, de-
ducar admiranda theorematay, quibus nemo vngna affenfum
praberet,nifi certa ar escsdentsratione confirmareni. V rde boc
etiag nenine fumamis land:bus cfcrendin eff G eometria,01bufg,
fecislss pradicanda, quod ex 0a exizuss initifs cuilibet quanti -

ad theoremata primo apeilic ab cmni finfu btimano, ¢ intel-
ledlsc remotay qua tii comnsa miro ordine, ac methods fatih, de
menfrezonibusq cortifimés ita confiymat,ve nibil omnino du
bif su cés velinasyai, Porro inbuinftemods principijs sradédis bic
ordo ab Exclide feruar, vt in 1pfo quidé introitn fcientip propo-
natprincipea roti Georsetyia eimunia , in alijs auté deinde li-
ris,wbires pofluiar,ea expenat principiay qua proprie, & pecs
ltavs quada raticne, ad raatertam illorum fubseitam vidétur
[pectare.Neq, veroo:a principia Geemetrica abEuclide in bis
dlementic faut explicata, fod multareliguit lectors difguiren~
| dayqeug tii cax ijs,qua tradidit, fine magrio lakore ac findso perci
Bipcfiunt @rintclligi . Versi ne in bac quog, parte defuiffe vi-
decinur rerik Marhematicarum fiudiof's, adiunximsees variis
inlocis ad principia ab Euclide p:fiea , ex probatis cuctoribsus
cha nornulla y quersm igicratione maxime curfum Remon-
Siraticium arbitrati fumss recardari poffe . Sed 1am ad expo-
frsonem ipfam Frincipiorum Euclidss accedamss.

kyveLils

uis vads et ignaronctifiimis, et quidem perfacilibus progrediai
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I.
PYNCTVM ct, cuius parsnullaeft.

OT VS bhic primus liber in eo pofitus
efls vt nobis tradat orss, propricatcf-
que triangulorsm tum quod ad ecorum
angulos [pectat , tum quod adlatera :
que quidem inter fe comparatinterdsi,
interdum vero wnumquoda, per f¢ in-
[picit, & contemplatur. Nam alqui-
do ex lateribus triangss!i angulos confi-
Aevae, alignands vero ex angulis atera, fecundum aqualita-

tem, asquie inegualitatemsrimatty. 1demd, varijs vationibus
inguirit in duobus guand:q; triasgulis inter fa collatis. Dein-
de aperie mobrsparallzlarum proprsesates , pavallelogrammo-
ramdg, contemplationem aggrediturstum inter [e, tum etiam,y

Yt eum triangulis inter uﬁm parallelas cifbstutss confernn-
tur . Ve autem hac omnia rectives , & commodins exequatur
Euclides,docet diwifionem angscli rectilinei , & lineayectain

partesaquales,conflityzrionem linea perpendicularis, quo pacto
angslus angulo fias agualis, & alia huinfmods. Itagq; vt vmo

‘verborem rotam complectar,in prinfe libro traduninr,ex Pro.
cli fentensia,rectilinearsm figurarii maximd prims , ac pre-

[ ‘P“‘u
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citig rreangula inqaam , atq; parallelogramma .. Ante om-
ma vero Exclidss mnore Mathematicorum rem propefit i exor-
ditur a principijs,initis facto a definitionibus , quarum prima
punitum explicatydocens illud dsci puniium in quantitare cs-
einns, quod nullas habet parses. Qe quidem definitio planins
Ac fuciliis parespietser, fi prins sntellicamus,quantitatens con-
tinzeans triplices haber: partes,vnm fecundum longitudinem,
alteras (>eundum latitudinem, & fecundum profunditatem
clrizs dinomize alteras;quanquam non emnis quantitas omnes
haspartes habet, fed quedam viicas tantum [ecundum lon-
citudizem s qradiam duplices,ita vt dllis adijcias partes stiam
latitndinissquadam deniq; prater duplices has partes , tertias
quoq; altizudinis, fiue profundiratis contsnet. Cuansitas enim
omnis comtinua aut longa folum cft, autlonga finmul , & lata,
ant bongaslaza, atq; profund.a. Neq; aliam dimenfionem ha-
bere porefires vilaquanca, vt relle demonflranic Ptlzmans
in Livcllo de Analommate,opera Federici Commandini Vrbi-
15 naper i prifiinamidigniratem refiituto , necnon , vt ast
Simplicins,in libello de Dimenficne,qus quidem, quod fciam,
adbuc nondum ¢} excufus . Itague guod in quantitate conti-
nua, fie magnitudine exiffit,inteiligiturg, fize omm parte,it &
vt neq; longum,neq; latuwm, neq; profundum cffe cogitetsr o
(vt msiniran excludamuns amimam rattonalem , Nunc vel
Inflans temporss, (o vritatem,que etizm paress nophabent )
id appellatur ab Enclidz,(r & Geometris pit
Fum. Huins exemplum in r2bus materiali-  pun&um
bus reperirs mullum poreft, nifi velis, extremi- .
tatem alickins acus acutiffima , fimilitudinem punili expri.
mere;quad guidem omni ex parte versn non eff , guoniam ea
extrensitas dinidi potsft, ¢r fecari ixfinite, puncéium vero indi-
siduuns prevfus debet exiftimari . Denigg in magnitudine id
concips debet effe buniium , quod in niumere vnizas, quodg; n
rempore inflans. Sunt enim (> Lac conciprenda indiiidunm.

II.
LINEA vero , longitudo latitudi-

nisexpers.
DEFINIT hiclneam, primam feciem magnitudi-
| L
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wis,quam dicit effz quastitatem longam duntaxat, 5 sutcm
latam,intellige neq; profundam. A qua enim quantitat: ex-
duditur latstuds | ok eadem etiam neceffarso profiunditas re-
mosctiy,non atitern contra. Lincasns autem banc,fine lontitu- |
dinem abfy; latitudine,non abfirde concipere,intelligereq, po-
tevimus ex tevmino loci alicuius partim illuminati, (3 partim
obumbrati.Finis enim, [ex tevminms commpunis lucidi, & obum
brati,longitudo quadam eff,ad longstudinem spfiufmet lumi-
wis, r umbra extenfis, carens omusi latitudine,cum fit limes
verisfy; . Mathematics qu 0 , vt nobus inculcent veram li-
nea intelligentiam , imaginantur pundlum iam defiriptssm fis-
periore definitione, e loco sn locum moucri.Cum enim punitum
it provfiss indiscidunm , relinquerwr ex ifio motu imaginario
vefliginm quoddam longum omnis expers latirudinis . V't fi
punBum A , fluere inselliga- 3,

mus ex A,in By vefligium cf ‘B
feBum A B, linea appellabi- 5 B
tur, cxms vere intersiallum in-

tor duapuniia A, & B, comprebenfum fit longitudo quedam
carens omni latitudines proprerea quod panttum A, ormi pri-
satxn dimenfrone,eam efficere nulla ratione potuerit. Hine f -
Gum efp, vt alij dixerint , lineam nil effe alisd , quam puncti
Sinxnm : Al vero,magnitudinem vno contentam intersullo,
Poteft enim linea wnico tantum modo , vipote fecundus loiia
gitudinem, fecari azque disds . :

IT1.
LINEAE autem termini,funt pun&a.

DO CE T, guanamfint extremalinee cutuficis,[ s ter-
mini,dicens linni rerminari, fiue claudi vtring; puntis; Non
quod omnis linea terminos habeat ; quomodo enim lines infi-
nicd tevminos affignAre potersmus ? qua eiia:n ratione in li-
nea circulari extremum aliquod ]zprebmdemm 18cd quod
linea qualibes habens extrema, in [ is extremitatibus punita.
rvecipiar. V't fuperior linea A B, extrema habet punila A, &
B. Idemqus in ommibus lineis terminatis, ac finitis intelligen-
Awm off iza us earvm extremitares [ola effs punita cogitemus.

R E-
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1111,

RECTA lineaeft, quz ex zquo {ua
interiacet punéta.

TRIPL EX omnineeff linea apud Mathematicos,re-
Aascircularis,quam O cursam dicunt,Cr mixea, fsue compo-
firaexvtraq; . Ex bis deferibit boc loco Euclides lincam ye-
clam,quam dicit effe eam, que aqualiter inter fun punita ex-
tenditur, hoc eft,in gua nullum punéinm intermedinm ab ex-
tremis furfim, aut deorfium,vel buc,atq; illuc deflecté do fub-
[ulzat;in qua deniq; nibsl flexsofum reperitur. Hanc nobis ad
vinnm exprimit flum aliquod tenue fumma viextentum : In
€0 ennim omnies partes media cum extremis aqualem obtinent
Jitnm, neque vila et alia fublimior , aut bumilior . [+ omnes
equabilirer ineey extremos fines pofita progrediuntnr . Procus
banc Aefinitionem exponens ait,tunc demum lineam aliquam
' ex aquo [us interiacere pun-
&a,quando equale occupat [fa

tium ei , quadinter fua fitum

efipuniia extrema. Vitlinea

/_F A C B, dicetur rell a,quoniam
| pantum occupat pna]?.;tmﬁ.
A C B quantacft diffantia puniti A,

apunilo B:Linca uers AD B,
A E L, AF B, rondicentur recis,cum maiora obtineant fpa
tia,guam fit diftantia extremornm funitorum A, & B. Sic
eticm vides connin funiia linea A C B, inser gua eft punSum
C.aqualiter snter extrema A, ¢ Boiacere,iuxsa Euclidis de-
finitsonens; guzd neiz cernitur in als lincis , quoniam punits
DX F, filfzleait abextremis A, & B. Platoreiam linea
perpulchre fic definst. Linea reca eft, caius media obumbrant
extrema Ve inlin:m A C By fitunlum C,ant quodsss alixd
median, vin haberes occultandiy ¢r A, extremum virtutem
sliumepands, impedimento vtique offet C,prnitum interie@i ,
ne B, exereminm alievum ab A yilluminaretur : Rurfus ocu-
Iais ss A ,cxifiens rxiremo, non videret alindcxtremum B,0b

srorsoctum prnélum.C; quod quidem non contingt in limeis
non
4
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non yeikis,ve perificusm eft in lineis A D B, AE By AF B.
Archimedes inquit, lincam reitam «[fe minimam carin,Gre
termines habont eofdem s qualis off A C B, comparate cum
ADB, AEB, AF B. Sienim A C B, non efjct min:ma
earsm, qua sofdem terminos A, & B, poffident , nen ex aquo
interiaceret funpunila, [ed ea potins hinea,que minor dicere-
sur, quam A C B. Campanus defiribens rectam linzam
vocat eam brewiffimam ex wno punito in alixd extenficnen .
Quemadmodum asmem Mathematics per fluxum prncli ima
ginarium concipinnt de[iribi lincam , sta per qualitatem flu-
xus puniti qualitazem linea defirspra snzelicunt . Si namque
puniium red fluere concipiatur per brensff.mum [patinm,ita
vt weq; in hanc partem,neq; in sllam diflzitas , fed aquabils
motum, atque inceffim teneat,decesur linea illa de-
fevipea,Redta : Sivvero punétum flucns cogitetser in miotis va-
cillare,arq; binc inde tisnbare, appellabitur linea defivipta,
msixta:Si denique punitum fluens in fuo motu non vacillet ,
[ed inorkerw feratur wniformi qucdam moty, argue diffantia
a certo aliguo punito, circa quod fertur , vocabirnr d¥criita
illa linea, cirewlarss . Itaque f§duo punita moneitnr fimilitsas
provfus motibus , ita vt femper agualiver in [z diftent ; d:feri-
bentur ab ipfis dus lines fimiles , hoe eff, fi vna carnm fuerit
reda,erit & alterarela:fivero vna fuerit curuc, erit & al-
22y codemy omnina modo curna , &pe. Lineas non recfas , que
omnes obliqua dicipoffiunt , nen definit hoc leco Emclides , fod
civeslarem exponet &=finitione decsmaqninta, miftam prorfus
omitsens,quod e in hifce elemencis Geomerricss nullum bha-
beas vfum. Sunt autem plurima genera Linzarem miflerion:
m enim funt vniformes,qusdam differmes. Vrifermii
rurfus alia funt in plano,alain folido. In plans funt Hjper-
bole , Parabole, EUipfis,de quibns agis copiofiffime Apalicnius
in conieiy elementis; linew Cenchoidecs,de gea Nicomedes;li-
nea Helica, Acqua Archimedes in libro de lincis [piralibus
sralntionem infiitnit, (& alie humpnedi. In [(clido, fin fuper-
ficie curma fluns alterius generis linca hclica , quam ca ak Ar-
chimede deferipta,qualss eft illasqne circa cylindrum aliqué
conuoluitursnec non ea,qua circa conum exiflit, vel etiars qua
circa pharamycuinfmods funt [bire illa,qums Scl d:+firibit ab
oriss in occhfism, vt in Shlara dosuimus . Difformium aut:m
Srfinizus
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snfinitus cff numerns, quas non eft opus bic recenfere . Ex bis
conflat y duas taniam cffe lineas fimplices,ve(am, & cirenls-
vemysmaes antemn aliac,quecuny; fint,miftas appellars,quod
ex sllis comporantur.V nde ingcniof concludit Ariffetelesinli
brisd:eceloinxea traplicem lineam , tres tantum cffe motws ,
duzs quidens jimplicesyreum, Cp circularem, sertisem vero mi
fiwm fise ex illis dsobus compi fitum .

S E D guousamiineas vecias regula ducere folemus, docea-
mins , ararasione regulam propofiram examinare poffimus o
num linza per dllam deferipta yecla fir,nec ne. Sit ergoreguln
A By fecunium cwinslatus C D, refin C D, defcribarnr .

C . D
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Deinderegula inucrtarnr, vt fuperior fuperficies fiat infevior,
Cp infericr enadat fuperior, dextrague parstranfeat tn fini-
frram, & contra, Foc eff, partes regule prope B, flatuantur
ixxta punctum C, recladefiripta , & partes' prope A, iuxta
punibum D; (r fecundum idem latus regula C D, & punito
C.ad D, reéia ducatur . Nam [i poflerior hac priori omni ex
partetongruct,dubirari non debet, quinregule A B, in lineis
veltis ducendis fidere poffimus : Si vero non congruet omni ex
parte,latus illud C D, perfede rectum non eris , fed corrigen-
dum erip diligentins « '

V'

SVPERFICIES eft,qualongitu-
dinem, latitudinemd; tantum habet.

POST linzam, quacft prima quantitatis continua ips-
. . ’ . . .

cies , vnicamd, babes dimenfionem , definit fuperficiem , que
Jecundam magnitudinis fpeciem conflisnit , additd, prima di-
menfions (tenndum longitudinem , alteram fecundum la-
titudinenms . Nam in [uperficie reperitur non foluin longitudo,
vt in linea , vernm etiam latisuds , fine tamen ommi profan-
- dstate.
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vi: | ditate. Ve quantitas AR C I, igter
oy | liness A By B C, CD, DA, com-
wi | frehenfa confiderasady focundnm lon. . .,
“ui | gitudinem A B, vel'DC, & fecun--
wi, § dum latitudinem A D, velBC, oms- 1~ 4
s nis expers profunditatis, appellatur fi-
perficies . Hane nobis vefers Intituds extrema inivfaue covp o-
+ § ¥is,fE ab en otmis folidiz we insellelln anforatur. Now incongrié
us,]| etiamyvr ais Proslus , imaginems qunfs expreffam fuperficivi
nobis exhibent umbra corporsm. He enim; cum interiorems tor
r § repartem pemetrarenon poffint.longa tantum erunt , Gy lata.
Mashemasics vero, vt nobis eam 06 vculos ponant, monsnr, vt
DY intelligmmus lineans aliquans in tranfuer(um moseri : vefli-
ginm enim relictum ox iffo movw evie quiden longum , propter
Iongitudinemn linea,larm quoq;, propter motym.,quiin tranfe
serfum eff factusy willa versyatione profindum offe. pureris.,
cum linea ipfm doferibens omni careas profundicate; ]
<« Juperficies dicersy : V't filinen A B, fluat wonfas D C, 3;::—
o tuy fuperficies A B C D. Aly deferibentos fuperficiemsdscunt;
w0 eams effe corpovisterminuins ALY verv, mugnisuRinems dwo-
i bus conflansemsinseyunllis . Pozeft enim fuperfeies diuids , o
. fecari Anobs medis,umo quidem fecsndum longitudinens, al-
it tevovero fevunduns batisndinem . S
o o VL o ;
SVPERFICIEI autem extrema,
funt linez. oL
N O N Jifimilis sft hgc definitio fupovioni » Qi termini, §
- linee furre axplicati . Vilt enim extyemitasas cios ¢ife
Lineas,quesms admoduns linea fines extisere pundin- V't fuperso-
vis figperficiei A B C.D, extrems funt lineg A8, BG. C.D,
D A ; Eoderndy tods in quacung; altera fuperficie.qus exere
| s babet,Kpeas cogitars gparzet.in extremitaribns : Non an-
 tem ixx [uperficic infinisayvel stiam [phariomqud conpsis fpoa-
vicwss sircundar . Poseft erimsis fuperficics aliguaclands.. & §
terminavitnica tantum linesqualisefi &a&z&ﬁmﬁ&&‘
vt dicewins in defipitinseivodd. . e g (Ak
' c PLA-
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L VII,
PLANA fupérﬁcies,cﬂ', quz ex equo
fuasinteriacet Iineas. _

. .H AE C gwog; definitio fimiljsudinem quandam deferi-
prionis lines.rella gevit , Superficies enim , qua ¢x aquo Jineas
fiins insariacet, 8 ut media partes ab extremis furfum , deor-
Sumise fribfultando,non vecedant, appellabitur plans: qualis oft
[uperficies perpolits alicuiss marmoris, in guvaparses omnes in
veitum fune collocata , itave nibil habeat ivcifim- angslis
uikil anfraitibus,nibil eminens,nikil lacunofum: In bac enim -
partes intermedia.cum extremis &qualem adapta funt fitum ,

nec viia cft-alis fublimior , humiliorie, fed omnes aquabili-
ter protenduninr « Al fuperficiom. planam Aefiniunt , dicen-
tes cam effe o cuisss parses medie obumbrant exttema i Vel ef-
Ja minimam , fome brouiffimam omuinm ; qua eadem babent
cxseemazV el cuins omnibus partibug veiia linea wecomenoda-
vé porefl , vt placet Heroni antiguwy Geomisra ..V fuperficies
A - B~ ABC D tum demumplana dici debet,
T8 quando lineareita A E, civca puncium
F Asimmobile circumduiia. ita vt nunc
TN C cadem fir, que A B, nunc eadems , qua
G A Fynyunc eadem,qua A G, & nunc ea-
dem , qua A H, nibil ir. fuperficie offen-

Ll At depreffiins aui fAblatisios.; fed omnia
puncta. futerficici a lineareita tanguntur , & quodammodo
raduntur.Quod f§ minima fuperficiei partioutn alis bumilsor

Y i lincarveda simsangeretur , vel-ipfa linea refta libere non

pfet circmmdness proper alsguem tumorem , feu eminentiam
or cde orcomxentem , iam .mon poffes mancupsrs plana .
Hagy vt fit plania, requiritsir vt omnibas modis paffet reda li- |
nbis commenfiarars , boc eft , vt ei applicari pofc. veita. livea |

{ frenndiems A B, dn A F, ¢ Aemiqs [ssundumn-omises partes <

Hac aisem fuparficies fola erit ea,quam imaginays, & intells-
Feve poffumms deforibi cx mosi limex reits in tranfuerfum , gis

A B, per duas reliné A Dy B.C, ferawr ; affiicsnr fuperficses

BN o’ perfecte

L 3 fisper Bwiss wliaslinsas recdne conficionr o V1 fi. Linea rects
g o

e e o
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perfedeplana , inxin dmones Aefinitionts . Non enits difficsle
arit hutc fuperficieq sxads es. defirsptones sccammodare . So-

plunurn, it & ot quands Joguuntur de plano, tntclligenda fom-
per fit fuperficiesplana. Catere omnes fuperficies , quibus pon
ficies weerior aficsuss fornscis, vel extea
pior alicwins gloki, colhammaiie rotii de, vel
etsamsroni (yc.appellantur curne,Crnon . f. .
PanaQuamsis enim fuperficies columms ’ =

rotunde , (emcyiindrs , fecundum longirndinens adaptari pffie
lima-reda, tamen fecundum latitudinem sinime poteft .
1dsemdy dicendum eff de alijs.Superficies autem curua duplex
efd, conuexn videlicet, ve.exterior fuperficies (phare, vel cylin-
Aris (o concang, vt interior fornicss, fiue arrus alicuiss . Quo-
niAms Vero omsiinins harum contemplatio pertinet ad Stereo
meeridmm,iicsrco Enclides boc prima libyo folui¥ planam no-
bis explicanis,de qua eft difputassrus prioyibus _[:x‘lié;i.r .

g A

T v 111, s N
PLANVS vero angulas , eft dua-
rum linearum.in plano {e mutuo tangen
tium , & nofi in direGum iacentinm, al-
teriusadalteram inclinatio . -
DECLARAT, quid nam fit angulus planws,dicens;
Quandocungus duelineain plana aligua [uperficie insicem
concucrins, Cr sonin directum conflituuntur, cfficictur.ex hu-

ipftmods concurfu, feu iuclinatione wiins ad alteram , angu-
Itoe, qui Aicityr, planus , proprerea quod in plana confiituatur

[uperfacie . Verbs gratia, quia , Ok
dua lineg A B, A C,concurrumt, .. A‘ A ‘A‘;
WALy piinoewt suvirelipm, L '

ideo effcinnt angudam Aplp- 2 N VL
M;Eeadem:xtﬁe?gmﬁlpn- 2oL Ce CB C.

ficie,in qua dus ille linee conflicusaptyre R iceniut. ans om dus
I . Cc i '

L Mathemuatici fuperficiem plansm fequenser appeliare |

amond o puaric ALcomuAnripoteft o red axqualss eff fuper-

“lines

o
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linea non in direltum inceve,quands altera enrnm verfus con
cur{um protenfa nom coincidit cum alrera , fed vel eam fecat,

- wel certa fintinm poft prnlum comcwrfus ab en roccdie. Quod di
xerim proprey angnium contaitus, quifit, quands duo cireudi
[a contingunt, vel etiam, quando linea retia circwlum tangit.
| Protracia enim yelia linea poff punilum cotaltus, quanquam
- mon [ecet circwlum , tamen fiasim poft illud ab eo feiungitur .
Eodem paiio cirewlaris illa linea focundum popriam difpofi-
tionem, ac formam extenfs recedit arecia tangente,quamunis
" eams non fecet.V nde vere eft angulns conflitutus in illo conta-
&u: qua de ve plurs fcribemus in propofitione 16 .tertif lib.con
tra Iacobum Peletarium , q%i contendst , esm non effe angn-
Iuns. Qriod fi dus linea fe masstno tangit incentes in dsresinm,
$ta vt alterstra producin cigruat rois alteri,non fiet vilus an-
grlus ex: illo concurfu,cums nulla fit inclinasio , fed ambe vni
sntegram lineam conflituent. vt quia recta A B, produces ci-
A'____'g__, oy wenit cum recta B C, non efficietnr

. angulus in B. Sic etiam nop fiet

3 angulus in B, ex lineis curuis A B,

: A B C.quia alterutra fecundii fuam
inflexsonem , & obliquum duium

extenfa, tum alters taincidis. Quare in fivelium dicontor is-
cere.Itaq; vt linea redla efficiant angultm, neceffe eff, vt pof
concurfiem producty [ mutwo fecent : Curiig autens lineg, vel
quarum aliera curun;altera verovecta exiftit, angulum con-
Shirsere vere poffunt , etiamfs non [¢ mutso inteifecent ; fufficit
enim, quod fefz contingant ita vt fasim pof.contactum alse-
ra abaltera fzparetur,quemadmodum ¢ ante eundem femo-
tg cornxntur Confiftit autem anguli cwinficis quantisas in fola
inclinatione , non sn longitudine linenrum ; linea ctenim lon-
Sius excurrentes nom augent fuam inclinationem, igitnr neque
anguli magnitudinem . Sunt o> alia-duo genera anguloram,
quornm prius folidos comprebendit,de quibus Enclides differst
in8Stercometria , quidy in corporibus exiftunt 5 Poflerine vero
SBharales,qui in fuperficie [phare conflitsxntur ex civeulorsm
mAaximorum circunferengyjs , ¢» de quibss cdpiofe agitwr in
Lharicis elessontis Menelai. Forum asctem omninm explica-
tio'in aliums locum & nobis rejcitur ,'cum hic ds folis planis

cvM
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' CVM autem , quz angulam cofti-
nent lineg, rectzfuerint, reilineusille
angulusappellatur,

ANG VLV S omni planss eonficitur ast ex lineis dua-
rua reltic , qui qmidetn reclilinesss dicitnr, & de gquo folm hic
agit Enclides s ant ex duabus curuis , quem curnilinesim vo-
carelicet ; ant ex vnacurns, & altera rela, qui noninepte
mixtus appellasur Ex bifte porro limeis poffunt cwruilines an-

modis, @ mixti dsos | ‘
bus, pro varin incli- \ ;
nasione, fen Babitn- ' v b

dine linearums exruarum, vipote fecunfum cinelxsm, ¢ con-
caumI,cem in propofitis angwlis plane , & aperte perificitnr :
Redtilinens vero variavi non poteft ratione inclinationis , ha-
bitndsniske linearsm, niff maiorem, el minoress inclinatio-
nems variam velimus disere habitudinem, quod oft abfirdii ;
cum boc modo angentser santam angwlus rectilinews , ant di-
minuatser, qw;g' alijs commmuns eft, non autews irn varietur,
vt alind conflitunt genme . : T

x. 4

CVM vero re@a linea {uper retam |

confiftens lineam eos,qui funt deinceps, ;

angulos zquales inter fefecerit, rectus !

eftvterq; ¢qualium angulorum : Ex qua 3

infiftitrecta linea perpendicularisvoca- }

‘tureius, cui infiftic, EE

! v . . e e e - B :

iy ik g s o rgubiod. ot | |

C 3 ti, pro-
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ti,propeerea doces boc loco Eyclides, quis nam angulus rectili-
news atnd Geometrss afpellernr reitus, &rque nam linea per-
pendicritgries In fequentibus antern dnabus definitionitus ex- .
plenbis angulum sbrufim , & acurum, Non enim al:ys dari
poteft dngrlus rectilinens,prater vectum, chenfi:m, & arstum.
Igicar fireflalinea A B, recle G I, infiftens efficiar dnos
angules prope punitum B o (qus quidem ideo dicuntur a M a-
thematicis offe deinceps, quod eos eadé linea € D profraita,
proteidem punitum B , efficias ) interfe aquales yquod tum
demum fict,quando recta A B, non magisinC , quamin D,
inclinalit,fed aquabiliter reie C D fafifiet, vocacitur vrerq;
\ angulus B, rectus, (rrecta A B, verpendicu-
- larisrecta CD,cuiinffist. Eadem raticne no-
minabituy vecta C B, porpend:culeris vecta
- A B: quamuis enimn C B, tantum freint cum
A B, vnum angulum , tamen ff A B, exten-
c N B D tverurn vecsm ¢ continunm verfus pun-
Gum B, efficeretur alter angulus equalis priori Quavero ar-
te linea duci debear cfficions cum altcra Juss angules aque-

' les, docebit Enclides propofitione 1 1. ¢ 12, hutuz prim: libyi.

Itaoucut in Geomeiria coencludamus angulum alicuem cffe
relum, ant lineam,que ipfiom efficst,nd aliam el e perpendicn
Larem,requiritar, & fifficit, vt probemus sigulum, qui eff o1
Aeinceps,aqualem illi effe. Pariratione, fi dicarnr aliquis an-
gulusredus, autlinea , Gue :pfum confliruit , pervendicularis
ad aliam,colligere licebit,angulum ilisdeinceps aqualem quo-
gue effe. Quando enim angrli, i funs deinceps, fuerint tnrer
[c &qamles , nuncupatur veergue ik rectus , ¢ linea ipfos.
efficsens, perpendicielaris,iuxta bane 10. defnetionzm:quan:io
autem nop fuerint equales , nondicitur auifquam illorum re-
Ctus, vt conflabic ex fequentibus djabus d-finsrionibus, ¢ pro-
prervea nicgne linza eos conflitiiens perpendicnlaris appell atur. [
Har dixerim, vt videss, quidnam liceas ex hac definstione col |
Aigeve-in'rebas Geometricis , € guemnam vfum ha--
" beant apud Geometrms defirsptiones vocabulo-
rum. Nonenim magno [abore her,cne di- -
. ximus , ad aiias definitiones pre-
o rint transferri.

- .. |
- . |
: I
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OBTVSVS ahgulus eff', qui recto
maior eft. - ) .

QV ANDO relaAB,rallaCD ,infifiens * = 5 -
non fecerit angwlos adpunslum B , aquales; ¢ -

0b eam ¢aufam neutysm recrum,fed vnum guis

Aem recto maiorem, alterum vero minorem, ds- A
citur maior angulus obtufus, qualis eft angulus ©- B D
B, ad punilum C , vergens s qui continessr- vectis lineis

T xIL |
ACVTVS vero , qui minot eft
redto .. -

V T in pracedenti figura’, minor angulus B, ad punctum
D, wergens, qui continetwr vectis liness A B, B D , vocatur
acutus . Itaque angulus retius, vt ex dictis volligiswr, nullam
patitsey varsetatem, vt unus altero maior, minorué dettir, cum
linea perpendicularis eim efficiens non debeat magis invmam
partem nclinare,qiam in alteram : Obtufus vero, o Aossnus
augeripoffint , Cp minki infinitis medis, cum ab illa inflexibi
Istate linea pespendicularis infinitis etinm modis vecta binea

poffitrecedere , vt peripicusm eft . Quuoninms vero ad quemnii |

angulum plankm confiitsuendum concsrrint due linca, & ali-
gquando inRnd puncto plures exiftunt angnli, folrnt Mathema
tici, vt tollathr confufio, angielum quemlibet exprimere tribus
litevis,quarnm med:a oftendit punctum, in quo lines conficiiie
angslum, extyema vevo fignificknt initia lincarum, que angus
lum continent . Exenmipls gratia , in fuperiore figura angulam
obeufum intellighn? pev angilum A B C, acutum vevo, per an

gulum A B D; quod diligenter eff notandum, vt facile digno-

[feamus angislos , quorum mentio fit in demonfiyntiontns. -
I A M veropropofito nobis angmlo aliquo reciiline, ff expe-

~

riri velimus, num rectss fityan obtafus, acutifiee, effi ciemns id

oo = eepam cmp L -

hoc
. C ¢ bho

aae s

a e
-
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RECTA linea eft, quz ex zquo fua
interiacet puncta.

T RIPL EX omninoeft linsa apsud Mathematicos,re-
Aa,circularis,guam G exruam dicknt, (o mixea, fine compo-
fitaex vtraq; . Ex his deferibit boc loco Exclides lincam rye-
dam,quam dicit effe eam, que aqualiter inter fiscs puniia ex-
tenditsr, boc eft,in gum nullum puntium intermedium ab ex-
tremss furfim, aut deorfum,vel buc,arq; illuc deflectédo fisb-
[ulznt;5n qua denig; nibsl flexuofum reperitur. Hanc nobis ad
vinnm exprimit flum aliquod tenue fimma viextensum : In
€0 E1imm Omnies paries media cum cxtremis aqualem obtinent
Jitnm, neque vliacft alia fublimior , axt bumilior . f+d omnes
equabilirer inter extremos fines pofita progrediuntur . Proclus
hanc efinitionem exponens ait,tune demumtincans aliguam

' ex equo [us snteviacere pun-
&a,quando aguale occupas fpa
tium ei , quadinter [ua fitum
efipuniia extrema. Vitlinea

/_F A C B, dicetur vela,quoniam
santums occupar pracife fpani,

A C B guantacft diffantia puntii A,
apunilo B:Linca wey» A D B,

A E D, AF B, vondicentar recta,cum matoraobtincant fpa
tia,gram fit diffantia extremorum gunitornm A, & B. Sic
etizm vides vmnia funiia linee A C B, inter qua efi punium
C,equaliter mnter extrema A, ¢ By iacere,isnxta Euclidis de-
finitionens; gacd neis cernitwr in alijs lincts , quoniam punita
D,EF,filfisliaice ab extremis A, & B. Platoredam lined
perpndebre fic d:finst Linea reda eff, enius media obumbrant
extrema. vt iolin:n A C B, fipunum C,ant quoduis aliud
median:, vim faboret occultandiy ¢ A, extremnm virtuzem
iltumsinands,inpedimento wtique offet Coprunilum interieclii
ne B, cxtreaum aliernm ab A o illuminaretur : Rurfus ocu-
Ius 113 A cxiffens extremo, non videret alind cxtremum B,0b
{ intorsectum pinitum C; quod quidem nom contingit in limeis

non J ‘
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non yeidis,vr peripicsum eft inlineisAD B, AEB, AF D.
| Archimedcs inquit,lineam roitam cffe minimam carsn,gre
| serminoshabont eofilem ; qualis off A C B, comparata cum
' ADB, AEB, AF B. Sienimn AC B, nen offos min:ma
| earum,qua sofdem terminss A, & B, poffident , ncn ex aquo
" interimceret fus paniia, fed ea porius lines,que minor dicere-
| sur, quam A C B. Campanus deferibens reciam linzam
" wocar eam brewiffimam ex wno puncto in aliud extenficnens .
| Quemadmodsm asstens Mathematics por fluxum punéti ima
| ginarium concipisnt Aefiribi lincam , s2a per qualitasen fls-
. x5 puniti qualitatem linea deferiprasnrellisunt . 8i namque
" punidum reia fluere concipiatur per byessiffimum [patinmyita
" vt meq; inbanc partem,neq; in illam difieitat, f¢d aquabils

g motum, atque inceffim tencat,dicerur linea illa de-

feripea,Reda : Siveropuncium fucns cogitetur in moty va-

citlare, arq; hinc inde titubare, appellabitur linea defiripta,
mixta:Si denique punitiem fluens in fuo mots non vacillet,

[ed i orbern feratur vniformi qucdam motu, atque diffantin

a4 certo aliquo puncto, circs quod fertur , vocabirnr A erizta

illa linea, cirewlaris . Itaque fi duo punidamonedtnr fimilstss
prorfus motibus , ita vt femper aqualiter in fe diffent ; defori-
bentwr ab ipfis dus Iinee fimiles , hoe eft, i vna carum fuerit
reda.erit (o alteraredia:fivero vna fuerit curse, erit & al-
| 224 eodem omnina mods curna , (re. Lineas non reffas , que
omnes obligua dicipoffunt , nen definit boc leco Esclides , frd
" circularem exponet d=finitione decsmaqninta, miftam prorfis
" omittens,quod en in hifce elementis Geomerricis nnlinm ha-
benr vfum. Sunt autem plurima genera Lincarwm mifferion::
quadam enim funt vniformes,quadam difformes. v rifirmii
rurfis alia funt in plano,alsain folido. In planc funt H)per-
bole , Barabole, Ellipfis,de quibus agis coprofiffime Apalienins

in conicis elementis; linewn Cenchoidecs,de qua Nicomedes; li-

nea Helica, dcqua Archimedes in libro de lineis (piralibus

sralationem inflituit, & alie humpnodi.In felido,fin fuger-

ficie curna funs alterius generis linee helics , guam ca ak Ar-

. chimaede daferiptaqualis eft illasque circa cy'indrum aliqus
consoluitursnec uon ea,qua circa conum exiflit,vel etiari que
circa ipharamycniufmodi funt (Bire illa,qums Scl d:(eribit ab
ovish §8 occAfiusns, Ut in iplara Aocuimus . Difforminm aut:m
drfnizus

P
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infinstus cff numerus, quas non eff opus hic recenfere . Ex his
conflat y duastantum cffe lineas fimplices, retam, & cirenls-
vem,smnes autem aliassquecung; fint,miftas appellari,quod
ex 1llis componantur.V nde ing sniofz concluudit Arifioteles in li
brisdz caelo inxta traplicem Lineam , tres tantum cffe motns ,
duos quidem fimblicesyrellum, (o circularem,sertium vero mi
fium, fre ex illis duobus compofitum .

S E D guoniamlinens reclas regrula ducere folemus,docea-
mitts , quA raticne yegulam propofitam examinare poffimus
num linza per illam deferiprareda fiz,nec ne. Sit ergoregula
A By ficunium cuiuslazus C D, reiia C D, defcribarnr

c , . D
R R R RS I R R RSNy
N A 5
N 8 2\ \ A

SN

2

pr4

AERTALTI RS

Deindcregala inuertarnr, vt fuperior fuperficies fiat inferior,
Crinferior enadat fuperior, dextragues parstranfeat in fini-
frram, (> contra, koc eff, partes regule prope B, flatsancur
ixxtn prunitumC, rectadefiripre , & partes'prope A, inxta
‘punihum D; Cp fecundum idem latus reguls C D, & punito
C,4d D, reéia ducatur . Nam i pofferior hac priori omni ex
partetongrues,dubitari non debet, quinregula A B, in lineis
veitis ducendis fidere poffimus : Si vero non congruet omns ex
parte,latus illud C D, perfefie rectum non erit , fed corvigen-
dum erit diligontins « '

V.

SVPERFICIES eft,qualongitu-
dinem, latitudinemq; tantum habet.

POST lincans, quacft prima quantitatis continxa 5e-
cics , vnicame, habet dimenfionem , definit fuperficiem , que
Secundam magnitudinis (peciem conflitnit , additd, prima di-
menfioni (cexndum longitudinem , alteram fecundum In-
vitudinem . Nam in fwperficie reperitsr won folumn longitudo,
vt in linca , verkm eriam lazitudo , fine tamen omni profan-
: dstare.
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. ditate. Vt quantitas AR € I}, inter
linems ABy B C, CD, DA, com-
rnrebmf-smﬁdcr,tsafﬁryez_‘@.lm ¥
 gitudinem A B, bel' DC, & fecun-- |
. dum latitndinems A D, velBC, om- 1 4_
" nis expers profunditarisy appellatur (i~
perficies . Hane nobis refers latityidd exsrema tninfoue covp o-
ris,[i 45 ea omwnis folidis as inssllectn mufor tur. Now incongysé
etiam, vt aiy-Prosius ;imaginem quafi exprefflam fiperficici
nobis exhibent ymbra corporum.Ha enim; cxm inteviorem tor
r& partems penetrare non poffinc,longs tamtum erunt , o lats..
M athemarics vero, vt nobis eam ob veslos ponant . mogpent, vt
intelligamus lineam aliquam in tranfucerfum moneri : vefli-
ginm enim relilum. ox iffo motw evit quidem longum , propter
Imgitudinem linea,Latym quoq;, proprey motum.,qui in tranf-
suerfum eff faciuss mulla vererasione profunduns offe. purevis.,
exm linen ipfum deferibens omni careat profundizate; )
Jperficies dicetwy : V't filinen A B, finat vorfas D C, 3;;:-‘
ey fuperficies' A B C D. Al dvferibentos fuporficiems drcune;
eam effe corpivistirminain A A5 Vero, marniridines dso:
bus confianrimintorunllis. Poteft enim fuperfeies diuidi , ¢
Secari Anobxs madis, vmo qyidem focundum longitudinem, al -
tevo vero fecsrdum basiondinems . . - :

. - .- V ,'I. - . ..-T./'v_; |
SVPERFICIEI autem extrema,
funt linez.. . ' Lo e

N O N Jifimilis eft hec definitio fuperioni » gum terming §
livea fuere explicati . Vult enim extyemitates fuponficies rffe
bineas;,quessadmeduns lineafines extisere panéin . V¢ fuperso-
vis fiparficiei A.B C I, extrems fun: lineg. A8, BCy C.D,,
D A ; Eodemy modo in quacung; altera fuperficie.qua exive
win habet, limens cogitara oporsetsn extremitatibns : Non au-
rem in: [uperficic infinisa,welasians [pharicarqué conpus fpba-
ricwwrsireundar . Potift esiati fuperficies aliqua clandi, & |
terminari-vnica tautumlines, gualiseft arblnt fuperficies,
ot dicewsus in dafigitieneciroulds . . -« 'I:.’)!k‘

i c PLA-

v LIS <o



34 @ EVELID. GEOM. &M
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| PLANA fupérﬁcies,_cﬁ, quz ex ¢quo
fuasinteriacet lineas. B

.. H AE C gwogq; definitio fimilitudinem quandam deferi-
ptianis linearecta gerit . Superficies enim , que ex aquo lineas
as interiaces A Ut miedia partes ab extremis furfum , deor-
Sumise fubfultands,non recedant, appellabitur plans: qualis eft
[uperficics perpolits alicuins marmoris, in gwa partes omnes in
rectum fun: collocate, stg vt nibil babeat ivcifum angulis
ibil anfradibus,nibil eminens,nikil lacsmofium: In hac enim
partes intermedig.cum extremis equalews adspta funt fitsm

tescam cffe, chiws partes medisobumbrant exttema : Vel ef-
Je minimam ; fme bresifimar omninm , qua eadem babent
exsrema: Vel cusus opansbus partibug recta linea mccommoda-
vi pozeft , vt placet Heroni antiquo Geometra..Ve fuperficies
A . B - ABC D;turdemwmmplana dsci debes,
. £ quands linearedta A E, civca puniinm
P Aimmobile circumduitay ita vt nunc
D C ' cadem fit, qua A B, nunc eadem , gue
G A Fynync eafem,que A G, & nunc ea-

él dem , que A H, nikhil i) fuperficie offen-
e et . git depreffim , aut fublariions fed omnia
puncta fuperficiei & lineareita tanguntur , (¢ guodammodo
raduntur. Quod i minima fuperficies particula alijs bumilior
& lineareitn nom sangeretur , vel ip[a linca veita libere non
prifet circmmaneis proprer aliguem sumorem , [ty eminentiam

§ o fuperficve occrmxentem , iam mon poffes nuncupars plana .
 Fiaqy vt fit plasin, requiritsr vt enmibas. modss paffis reita li-

#em commenfieenré , boc eft o vr-ei applicars poffic. vella. binea
[eenndum A B, & AF, & desig; [scundysns-omues partes.
Hac antem ﬁz;‘rﬁtze: fola erit ea,quans imagio;t,? intelli-
fere po/furmus deforibi ex motm [imes reéis in tranfuerfum , ghs
j!;tr dAups plinslinons raiins confisiesr .- V- fi binea ra?h
A B, per Auas roilns A D, B.C, fermwr ; ffisicswr fuperficses

T o perfette

nec viia et alia-fublimior , bumiliorue , [ed omnes aquabili-
tex protenduninr . Al fuperficiom planam definisins , dicen- .

e me en s aa "



W L LB ER LT & iy

perfecte plana , iuxsm owies definisionts . Non enims difficile
erit huic fuperficiei txadszas deferipronss mccammodare . So-

plwmum,iza <t quando loguuntur de plano, tntclligenda femn-
per fi¢ fuperficies plana. Catera omnes fuperficies , quibns pon.
 atnd 1ddd accommodaripoteft linea roé‘a,qulu eft ﬁ;per—
ficies smerior alicwius fornacis, vel extes )

rior ndicaiss  globi, colummane rotiide,vel
eL5aAMLONE (L. Appellznmr tHrae, o non
plama.Quarmuis enim fuperficiei columne.
rotunda , fesm.cylindri , fecundum longisudineri adapunp ﬁt
bimpa-reda, tamen fecundum Iasitndinem sminime poteft .
1hemd; dicendum cft dé alijs.Superficies ausem curua duplex
efd, comusxa videlicet, vi. axterior fuperficies fphara,vel :]Im-.
driy & concang vt sarerior fornicss, fiue arrus abouins . o~
niam vero ompism harum contemplatio pertinst ad Stereo-
mesyinm, iilcsrco Exclidss hoc prima Libro folu¥ plzmum »o-
bis: cx[bcm,de 7:;4 eﬂ dt_@lmmma' pmrxbm f x| 11 ris .

VIII. g b
P LANVS vero anoulus , eft dua—
rum linearum in plano fe mutuo tangen
tium , & non in direGum xaccnttum 1
teriusad alteram inclinatio .

Quandocungue duslines in plana aliqus [uperficte insicem
emcu(rmwév nan in directum conflituuntur, efficietur.ex hu-
sufimodi copcwrfie, fou inclinatione wnius ad alteram , #ngu-
Itos., gus Ricisur plawa + propterea quod in plana conflitsatur

fuperficie. Verbs gratia, quia DA A A
dna lines A B, 4 Coconcurrunt, . _‘ B
in A0 16 sapent 1g Airedtum, / -
ideo efficiuns anguium Ay pla- -
m;feadm exifticon fupor. BT CPCBC
] ﬁm,m qua dusille linee canﬂsmmmm. DW“' wada
N 2 " lines

lest Marhemutici fuperficiem planam frequenser appellare }

DECLARAT, quidnam [it angwlusplanss,dicens;
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Linea non in direliwm iacere,quands altera enrnm verfus con
csir[wm protenfa now coincidit cum alsera, fed vel eam fecar,
. wel certe fintim poft puniium concurfus ab ea roccdit. Quod di
xerim propter angulum contallus, quifit, quando duo circuli
e comtingunt,wel etinm, quando linen re&ia civenlum vangit.
| Protracia enim reita linea poft punitum citactus, qu
- non fecet cirowlum , tamen [latim poff illud ab eo feiungitser .
Eodem pado circularis illa linea fecundum propriam difpofi-
tionem, ac formam extenfa recedis & reiia tangente,quamnis
eam non fecet.V nde vere eff angulus conflitutus in illo conta-
&u: qua de re plura (cribemus in propofitione 16 ertif lib.con
tra Iacobum Peletavium , qui contendss , esm non. effe angn- |
lum. Quod [ dua lines fe mntso tangit iacentes in Airelinm,
ita vt alterutra produita cogruat toss alveri,non fiet vilus an-
Elus ex sllo concurfu,cum nulla fit inclinatio, fed amba vni
snregram lineam conflituent.Vt quis recta A B, products ¢i-
| At By oy #enit cum 1c88 B C, non efficietnr
. angulus in B. Sic etiam nop fier

B angulusin B,ex lineis cursis A B,

: A B C,quid diterutra fecundi funm
inflexionem , & obliquum dulium

extenfa,cum altors toincidic. Quare i Mivgltum dscontsw ia-
' cere.Itag; vt linea vedle efficiant angulim,neceffeefl, vt poft
F concurfim producty [o mutmo fecent : Curiig ausem linef , vel
guarnms altera curun; alsera verorecta exifiit,angulum con-

Situcre verepoffunt , etiamfi non ¢ mutso inteifecent ; Sfufficit
enim,quod fefe contingant,ita vé Ratim pofi. contactum alte-
ra ab altera feparerur,quemadmodum Cr ante eundem femo-
2f cermuntur Confifiic autem anguli cuinfiis quantitas m fola
inclinatione , non in longitudine linearum ; linee_etenim lon-
Gins excsirrentes non augent fiam inclinationem,igitwr negue
1 anguli magnitudinems . Sunt ¢ alia duo genera angulornm,
quorum prius [olidos comprehendit,de qusbus Eudide:‘drﬂ}nt
nStereometria , quig, in mzm'bm' exiftwnt 5 Poflerinevero
JBharales,quiin fuperficie [phara conflitssntur ex cirewlortim
mAximorum circunferengys » &y de qusbus copiofe agitur in
[Bharicis elemsantis Menslai. Horum asutem ommninm explica-
2i0'in alium locum & nobis yeijcitur , cum bic de folis plunis
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" CVMautem , que angulum cofiti-
nentlineg, re&zfuerint, rcé‘txhncus ille
angulusappellatur.

- ANGVLVS ommis planss eonficitsr aut ex lineis dua-
! Eaa yeiic , qui guidem reclilinens dicitur, ¢ de quo folsem hic

| agit Emclides 5 ant ex dnabns curuis , quem cursilsnesm vo-
tm licet ; ane ex vnivurna , & altera relta, qui poninepte
eﬂmr Ex hifce porro lineis poffunt turudme: an-

gxl:' variari
modis, é‘ mixts duoe
bus, provaria incli-
nations, [en habitw~

dine linearum curusyum, vipote ferm&m Cinexsum, é- cbn-
CREuNI,CE% in propof tis .mx:dc plane, & aperse periicitur :
Redilinens vero variari non potefl ratione inclinationis , ha-
bisndmiske linearum,nifi maiorem, yel minovem inclinatio-

nem variam velimus dicere habitudinem, gseod eff abfurdii ;

cums boc modo angeasur 2antam angulsus vectilinesss , aut di-
minuatur,quod Se alijs commune eff,non asitens it varietur,
vt alind conflitunt genoss .

X.

CVM veroreQa linea {fuper re@am
confiftens lineam eos,qui funt deinceps,
angulos zquales inter fe fecerit, rectus
eftvterq; gqualium angulorum: Et que
 infiftitrecta linea pcrpcndlculans voca- |
. tur eius, cui infiftit, |

VSVS frequentiffimms veperiesr in” Geometrin anguli |
reli, (o lince perpendicularis , nec non anguli obmﬁ » O A6~

C 3 t5, pro-
R L ey et e e
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ti,preprerea docet hoc loco Eyclides, quis nam angulus vedili-
neus atnd Geometras appelletur veclus, br qua nam linea per-
pendicribaris: 0 fequentibns antens dwabus definitionitss ex-
plrcabit angulnom btufum , & acurum, Non enim al:ys dari
potefl Angrlus rectilimens,praver retum,cbtufiom, ¢ arurum.
Icizur firelbalinea A B, refle G Iy, infifiens efficiar duas
angrles prope puncfum B o (qus quidem ideo dicuntur aMa-
thematicis cffe deinceps, quod eos eadé linca € D 4 protraita,
propesdem punitum B, cfficias ) inter (e aquales yquod tum

angulus B, vecrus, ¢rrecta A B, verpendicu-
larisyecta CD,cuts inffist. Eadem raticne no-
minabitur vecta C B, porpend:enloris recta

A B: guamuisenim C B, tantum [ ciat cum

=~ A B, vaum angulum , tamen fi A B, exten-
c B B O dererur n vectim ¢ contimetim verfus pun-
HAsum B ,efficeretur alter angulus equalis priors Qua vero ar-
te linea ducé debeat cfficiens cum altera duss angules aquen-
' les, docebit Eseclides propofitione 1 1. ¢ 12. buinz prim: [ibyi.
Itaonc vt inGeometria concludamus ansulum aliciem cffe
reiium, ant lineam,que ipfum efficit,ad alinm of e perpendrcn
larem,requiritrr, ¢ ffficit, vt probemus asgulum, qui eff e
Aeinceps,aqualemilli effe. Pavivatione, [idrearsr aliquis an-
gulusreltus, autlmen , gue ;pfiom conflizuit , perbendicularis
adaliam,colligere licebit, angulim ills deinccps aqualem quo-
gque effe. Quando enim angnli, axi fin: deinceps, fuerint inter
(¢ aquales , nuncupatur vtergue ilarum rectus , & livea ipfs
efficsens, perpendicularis,inxta hanc 10. den:tiorzm: quan:io

A

tus, vt conflabit ex fequentibus dnabus 4:finstionibus, ¢ pro-
prevea ricque linza eos conflitriens perpendicularis appell ater.
Har dixerim,ve videas, quidnam liceat ex hac dzfinutione col
lizeve -in'vebas Geometricis , & gquemnam vfum ba-
beant apud Geometrms defirsptiones vocabulo-
rum . Nonenim magno [abore her,cra di-
. ximug , ol alias definitiones pete-
oot runt transferri.

demum fict,quando recta A B, non magisin C , quamin D,
snclinglit,fed aquabiliver reite C D.infiflet, vocacirur vterq; .

autem non fusyint equales , non dicitwr guifquam illorum re-

OBTYV-
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X1

OBTVSVS angulus eft, qui recto
maior eft. - - .
QVANDO velad B, vefte CD ,infilens * A, -

non fecorit anguios adpundium B , aguales; & . - .
ob eam cavfam neutrsims rectumfed vnum gui-
dem recto maiorem, alterum vero miporem, di~ Ay
citsr maier angulus ebtufus, qualis eft angulus € B~ D

B, ad punfium C , vergems s qusi- consineswr. yestis finess

- XIL

ACVTVS vero , qui minot eft |

te&o ..

"V T in pracedenti figura, minor angulus B , ad punctum
D, vergens, qui continetsr vectis lineis A B, B D , vocatur
acutus . Itagque angsslus retrus, vt ex dictis volligitwer, nullam
patitar varsetatem, vt unys altero maior,minorsé detsir, cum
Linen perpendicslaris eim efficiens non debear magis invnam

partem inclinare,qilam in alteram : Obtufus vero, e Acsstus |

asgeripoffimt , O minkes infinitis modis, curm b slla inflexibi
Itate linea pespendicnularis infinitis ctiam modis recta kinea

poffitrecedeve , vt peridicsuum eft . Quoniam verd ad qiemnis |

angulum plankm conflituendum concurrunt due lince, &y ali-
quando in 8no puncto plures exiftunt angnli, folont Mathema
tici, vt tollarhy confufio, angilum quemlsbet exprimere tribus
literis,quarum med:a ofiendit punctum, in quo linex conficiiit
angulum, extyema vevo fignificknt initia linearnm, qua angss
Ium continent . Exempli gratia, in [uperiore figwra anguizm
obtufum intellighnt pev angulum A B C, acutum vero, per an

gulum A B D; quod diligenter eff notandam, vt fatile digno-

[camus angilos , quorum mentso fit in demonfiyntionibns. -

I A M veropropofito nobis angilo aliguo veciilineo, ffexpe- |

riri elimsus, niems rectsss fityan obtisfus, acutifict, effi ciemss id

C ¢ ol

]
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boc modo.Contineant dusyecte A B, AC , angnlum A. Du-

ctarecta B C, veciique,gua angulum fubten

5 dnt, & dinifa b:'farium 1D, doferibgeer ex

2 @ D vt centro, ad ineetunllim D A, cirtum-
ferentiacireslisqua fi per puncta B, C, tran~
3 [eat, 3 evit angnius A,rectus, vrpore qusin fe-
D k¢ micireado BAC, exiftat:fiverd idé femicivin
AR nsrectd BC, fecot inE, Ferit amgul® BAC,

\~,* obtufius s propreren quod , Auctis rectis E A,
iy F A5 angulus E A FinfemicirenloEAF,

‘B - Y bectus efs,qui quiders pare eft anguls B A C:
% denique idem femicireulus vectam B C5 productam fecet
in E,Ferit angulus B A C,acutus; prepievea quod ductisvew
¢gr.tersy.| ctisEA,F A,y ¢ angulus E AF, infemicirculo E A F, rectus
eft, quiquidern mator eff angulo B A C.

A'LI TER idemaffequemur boc mods. Deferibatur ex
pinzto D fradrectar B C,dato angulo A, fulsenfum fecar
bifariam, femicirendus ad internallum DB ,vel D C : guifs
L8 31,8272, | tranfeat per punctum A, datus angslus evit vectus, vrpote qui

: in femicironlo exiflar.Si sevo idem femi-
civenlns tranfeat fiyri pur ceums A, datus
lﬂgtdl{l erit abﬂl/;l.f « Ductasnim recta
D A, fecante circumferentiam in E, iun

{"Mmy.

b g r.tertyf.

e gr.terey.]’ ganturrecte E B,EC; ¢ eritgue angulus
' B EC, infemicirenlorectus . Cum ergo
£ 31.primi. angulusB A C, datus snaicr fit angulo
] , .BEC, erit angulus datus A, recto maior,

' hoc eft, obtsufus . $idenique femicirenlns
_ N idem fecet vectas AB, A C, erit datus
angulus moustus . Sumpto namque puncto E , inter rectas A B,
gyr.tenti.| AC, in civcumferemia, iunganur recta E B, E C; 8 evirg, an- |
ha1.primi.| gulus B E C, rectus in femicizculo: gus cium * maior fit angulo
dato A, erit datus angulus A,recto minor,id eff, acsirss . Non
wideatur autem merum cuspiam , guod ad demonfPrationem
affumamss propoficiones ; qua poficrins demonfirantur ab En-
.clide 5 guod alscnum effe usdetur & puritate demonfirationum
-Geometricaring: Nonsideatsr,inqiam,mirwm,quia cimid,
‘quod hoc Loco offcndimus, nece(farmum non fis ad [equentes de-
‘monfirationes, poterit commode differri, donec prop zy’itx’om:j;:e—
' , quifice

/

N
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co imtelligatnr . Jdewn obfersabimus :n nonnnlits praxidus pro-
blematnm . Eas enim proprys in locis,quond eius fieri poterit,
pams , vt dissifionem anguli rectiline in quotuis partes
aloi ¢0 in loco Aocebwmus y nbi Enclides docet diuifionem
sissfdem anguliin dBas aguales p wrtes, &c. guanguam ad ea
rums praxium Aemoniirationes neceffarie fins propofiticnes po-
[frerins demonitrata. T 7 T T C
FACILIVS idem copnofcemus beneficio norme ali-
Cuiss acoiratd Yubrivare . qualem vefert infirumérom A B C,
conflans clukh{ regulis A E,A'Fy ad angulum rectum in A,
conismctis. N3 filacwi A B, buins ; -
norme recta A B, applicerier , ca~
dente puncto A inpunctum As fi
gquidem ¢ worms lasus AC , ree
cta A C, congruat , erit angulus
::Jre&wﬁ serd citrarefti A C
it mrimk latses A C, efit angulus A, obtufis - ;
Iatsis norma A C,ultvarectam A C,cadan, a,/,;,,, f,:f;,?:f
Ins, wt peripicsnm off « %
XT A autem norsmam exuminabimus , num accyrar? fir
fubriesta, nec ne . Deferipto fsmicivenlo B A C,ex comrd G,
cusisficis magnisudinie,duct g diainetro B C,ponrsr angt'us
A, in aligheo puncto cireumferentiat in A, lutusd, umusm nor
a5t A B,per B,punctim exsremum diavmetri fr;i].‘»ar. Nam
Foalversm tunc lowus A Cper alternm piictum extremusm C,
tranfeatyrist fabricasa erit norma A B C;2 quod tunc angus {* 3100085
lnsB A C, in femmiciraulo B A C,revrus fit: foketo lasus A C,
non per Cotranfcat , emendanda evit morma; quia eius AngH- )
Ins A,runc rectus nom erit . Endem ravions interioven; partem
norma examinabimus,[: angilum D, cirvusmferentia applices
was,Crlazera D E) D Fapunctis extvemis B, C,dne,

X111, |
TERMINVS eft,quodalicuiusex.
t_l‘cmumeﬁ, T : S, <

- TRES fant tesmiid inxba bapi deflnisioners. Ppctum

- e
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enim tevminus et , fews extremum linee: Liviea fuperficiei: dp
Jieverficies corporis.Corpus autem terminave amplius nibil po-
teff, quod nown veperiatur alis quantitns plures habens dic
menfiones ;quam tres . Omme fiquidems teyminatum fuperat
terominum fiusim una dimenfiene s ut perspicunni eff ex addus
ctis exemplis. o

XITTL
FIGVRA eft,qugfub aliquo, vel
aliquibus terminis comprehenditur .

N ON omnis quantitas terminos poffidens Figwradici po
test , ne lincam finitam figuram appellare cogamuy : Sed es
[o!um magnitudines, qualatitudinem hubent, nempe fuperfi-.
cies terminate ; ¢ qua profundicatem adspta quogse funt; nt
[olida finita, Figtera nomine appellabiitur. Ha enim proprie ter
m:nis comprehends dicuntur, N am linea finita non proprie di=
Citay LUBCHIS extremis compre/;mdl s tum puncta limeans non
ambrans, fod potins punctis terminari dicitur. Itague termins
debent quantitatein, qhe figura dicstur, ambire | & now ian-
tum terminare . Superfictes quoque infinita,nel etsam corpus, |
cun nullis terminis comprehendatser, Figura uocari nudla ra-
tion: potesF.Figura unico comprebenfz termino funt,Cirealus,
Ellinfss, $phara; spharotdes, ¢ alia huiufmodi: Pluribus wero
rayminis inclufa figure funt, Triangu!um, Qupdratum, Cu-
bus, Pyramis, @c. Superficses terminaras nuncupantar figure
Plana: [ilida autem circunferipea, figire folida, fiue corporea.
Porro quia formas , [en typos uariaruin figurarum inipicies
quam plurimas in fequentibus s planarum quidem in priri-
bus 1 0.libris, foltdarsm uero in pofiertoribus quingue,proptea
vea nulla boc loco figura depingenda effe uidetser .

o X'V.O ) -'[;-;"‘- .
CIRCVLVS, eftfiguraplandfub
v nalinea comprehenfa; qug peripheri‘a |
- appeal




¢ L IBER L &3 4

appellatur,ad quamab vno pun&o eo-
rum’, qug¢ intra figuram {unt pofita, ca-
dentes omnes re&tz lineg inter fe {unt
xzquales . :

DEFINIT bic cirewlum , figuram inter planas perfe-
&iffimam , docens figuram illam planam , qua vnica linea
cireumferibitur, ad quam lincam omnesreite lines ducla ab

umo punito , quod intra figuram exiflit , fint aguales, vocari
crrculum . V1 fifuperficies , fos Spatium concludatur vnica bi-

| nea A B C, habueritd, hanc condirionem, vt
1§ ab nliquyum'}a intius fufiepto, vifote aD, \a
7]

omnes recte linea cadéres ad rerminii ABC, \D/
quales funt D A, D B, D C,inter f¢ fint |
equales , appellabitur talis fignra plana cir-
cules, alias non. Qua vero ratione in circulo
punitum illud medium reperivs debent, docebss Enciisics provo-
fitione 1. terty Lib. Adsiungit quogue Euclides, lincam extre-
mam cireuli,qualis oft A B C,appellars Peyipl eviam, fon, vt
Lazsni exponunt , circunferentiam . Potcft circulus etiam hac
ratione Aeferibi. Cireslys eft figura plana,gue d.fvititur a li
nea redla finjta circa alterum puniium extremum quisfcens
cireumAndia, cum in eundem ruvfis locum reflitura fucvit,un
de moseri caperat.Qua quidem defcriptio perfimilis eff ei,qua
#b Enclide iphera deferibitur lib.xi . V¢ fiintelligatur veita
AD,circa puniium D ,quicfcens moneri,donec ad eundem re-
deatlocum , & quo dimoucrs cadit , dcfiribet ipfarecta torum
Batium civenwl are;puncrum vero alterum extremum A, deli-
neabit pevipheriam A B C: Erit quoguse punctum quiefcens D,
illud , a quo omnes linea cadentes in pevipheriam funt inter fe
equales,propterea quodrecta A D circumducta,onmes lineas,
que ex D, poffunt educi ad pevipheriam,aque metiatur. Igitnr
Ellipfis,quamsis figurn [t plana vna linea circumfinpta, ta-
men quia in ea non datur punctim, a guo ad ipfam lineam scr
minanten omnes recta linea fint aquales, circulus dici nequit.

_ BRoOC l
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XVI

HOC vero punétum, centrum circu-
li appellatur.

DOCET, punctumn illud intra circulum , & quo omnes
linea rccrand cirounfer emtiam duct s, funt aquales, appellari
centrum ciresli;qualc eft precedentss fipure punctum D.V nde
perfpicuum cft ,polum alicnins circuliin Sphera,a quo omnesre
ctg zd peripheriam circuli cadentes funt gquales, vt ait T heo-
dofius in fphgricis clementis , non drci debere centraum cirenls,
cum puncinm sliud , qued polus dicirur , exiftat in fuperficie
§here, non aucem in fuperficie cireuli; qug tamen efl neceffa-
rio requifita conditio , vt functum aliguod centrum vocetsr .
Cetersm , vt puncrum aliquod circuls dscatur centrum , fatis
eft, vt abeotresduntaxat lineg cadentes in peripheriam [int
gquales inter fe , vt demonfirat Euclides propofitione o. Iib, 3.
Hac enim rassone fiet, vt omnes alig ab codem puncto emiffy
sneer [z fint equales.

XVIL

DIAMETER autem circuli, eft re-
&a quedam linea percentrumduéta, &
‘ex viraque parte in circuli peripheriam
terminata , qug circulum bifariam fecat.

ST incirculo ducaturrectn linea A B,per centrsuss Cita
vt extrema ciss A, (3 B.terminentur in peripheria , appellas
B birur ea cirewli diameter. Non igitur om-
nisincirenlorecsa linea ducta diameter

dicetur , [ed ea folummodo , que per cen-

A c B trum yfque ad peripheriam viringue ex-
tendstsr Vnde plures affignari poterunt in

circuds diametri, vnsm vero centrié dun-

D taxat. Quod antem Euclsdes addit , csr -

eulum bifaviam fecars adiametrs , peripicuum ex eo effepo-

teff,
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teff quod diameter per medinm civeulum, vepors per centram,
: ducitur. Hinc enim fit, vt proprer directien diametri per cen-
[ trism tranfitum , viringue aquales circunferentie abfeindan-

. tur . Quod tamen Thaletem Milefium hac D
ratione demonfiraffe refiatur Proclus. Con- 3 \
cipiamsus animo, portionem A D B,accom- 5N

modars, @ coaptari porticnireligna A E B,
| ita ve diameter A B, communis fir vevigue A G B
ioni : Siigitur cireunferentin A D B, congruat penitss cir
cunferentie A E B, manifeftum eft, duns illas portiones a dia-
metro factas, effe inter f¢ aquales, quandogquidem neutra alte-
ram excedit:Sisere cireunferentia A D B, nonomni ex parte
cadere dicatur fuper civeunferentiam AEB , fed vel extra

{ gura; qu¢ continetur {ub. diametro, &

eam,vel-intra,vel partim exira,partim intra; tunc ductare-
cta # centro C , fecanie civesunferentiam A D B,in D, ¢» cir-
cunferentiam AEB, in E, ersunst duarecta C D, C E, ducte
ex centro ad cireunferentiam eiufdems circuli aquales, per cir-
culi definitionem, cum tamé una fie pars alterius, qued eft ab-
Sfurdum. Nonergo cadet una circsnferentia extra aliam , wel
intra,uelp Artim cxtra,partim sntra , fed amba inter f¢ apta~
bxzmtr » ideoque equales ernns . quod demonfirandsm propo-
neonIuy .

EX bacdemonflrationc copftat,diametrim non folum cir
cunferenti@, uerumetii tosam ared civesli ficare bifariam.
Ci enim [emiciveunferentia fibi mutuo congruant , ut often-

Jum e, corigruent eiam [uperficses itfe inter diametrim ,
Corstyamaue clrcanferemtiam comprehenfa , cums nextra alts-
 ram 'qun. Quare aguales inter [¢ erwne.

.. o XVIIL,
| "SEMICIRCVLYVS vero eft fi-

fub ea linea, qug de.circuli peripheria

-~ v . _a

aufertur , e

“EXEMPTT jrutfa , ék‘upériaii cirendo jigur}; A DB, |
§ contenta fub diametro A B, drperipheria A D B, dicirur fe- |:

micir- |

~
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mtcircislus,quia,ut in praces ents defisitione offendimaus, ea eﬁ
drmndsata pars crcidi. Eademyarionz erst fignra A EB, f2-
) micreulus.idzm ausem punctum C, diametrum fecans bifa- b
riam,centrum ¢t in civenlo, ¢ in femicircula. j .
%_I "OD fireccalinzaB D, nontranfeat per centrum E,
[ecasizur circulus ab eaion bifariam, fed in duas porisones F
A insqualesB A D, 5CD, quarum ea, |
inqua centrum circu'sexiftir, cuinfmo-
ds eft portio B AD,maror eft, qtiam alia
BC D, extraquam centrsin E, reperi-
B D rur.Effe antem portionss B 4 D,BECD,
‘V inaqueales,ita probariposeft.Concipiatur |
S per ccnirum E , ducta diameter adre-
ctam B D,perpendicslarts A C.Séigitur Aices portiones dican
tur effc xquales, & portio B C D, intelligatur mogers circare- §
ctam B D,uat juper portionem B A D,cadat, congruet illa por |
tio bide , Cprecta B C, recte F A, congruet , ob angulos rectos
ad F.quio&sinter (¢ aquales funt ex defin.1 0. cii fint [1bi mas-
¢uo denceys . Rectaergo F G, que nync eadem efi, qua F A,
maior erit .quam E Aparsipfius F A.-Cumergoipfi E 4, fit
equalis E C., quod amba ducaniur ¢ centro ad circanferen- |
tiam, erit quogue F C, manior quam E C, pars quam sotum,,
guod oft abjiardum. Nonigitwr portio B C D, portioniB A D,
congruet,fed intra eam cader, cuinfimodi ¢ft porsio B G D, ut
rectaF G, eadem tinc extffens , quaF C ,. minor poffit effe
guam E A, uel E C. Sinamque diceretnr caderaextra, ui fi
cirenluseffet BCD G, cuins centrum E, ¢ torsia BC D, ca
deretextraB G D qualis eff portso B.A D, effet verfus F A,
eadzm tunc exijiens,que F C,maior quam EG,hoc eft,quam
E C, atqueica pars F C, maior rerfium foret toto E C. quod
abjsrdum cff . Ex quo patet , portienem B AD ,iuqua.cen-
trizm E,exifbir, matorem effe veliqua portione BC D;cuim hac
-aqualis it partioni B G D,qua parsefportionss B A D« - -

™

4

CoXTX T
RECTILINEAE figure funt,qua

fubretislineis continentur.” " . .
- POS T

-

- T
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P O 8T definitionem circuls,eraditurss iamrEmlzdu de-

guradicantur rectilinee . De his qrum potiffimmin [rrmo futu-

peripicusm sft\figserns planas curss lineis comprehenfus , dici

eumferibuntwr, appellarimixzas | Varia autem nunc genera
Jigmrarum recsiinearunm ab Euclide deferibennr ¢

- TRILATERAE quidem, quz{u
tibus. . o -

"AFFIRMANS Euclides; ens recilineas fipuras dici
trilaterds , que tribusrectiXlinsis circumfiribuntsur,aperte ns-
§ bis innuit , quonam moslo Triangulum definsri debeat . Gum
enim in reihilineis figuris 19t fint anguli, quot latera , feu re-
Aalines , ex quibus conftane, dicetwr-triangulum , figura
tribus reclislineis capigutp,, «wins omnes Shecies iam iam ad-
I{IIM)M\' O TS . T

U 2\;‘.‘22""? - X.XI, v TR
_QVADRILATERAE vero, qug
fabquatwory ©T oo e
E A DE M racions trit Quadeanguliom , figura gissuoh
i re&u Iirfei: ao)ft?‘u.b,. qg‘u&?fria ipecies max fubfequentur,
1 e X-"X' IT,
""MVLTILATERAE autem,que
fub pluribus , quam quatuor; reétis li-
meis comprehenduntur. ‘
c O¥ ONIAM fecies rxtflimﬁm}nfgdrkri;h;  funt in-

nime-

e —— - — —

.

- - LA

3

[eripeiones variarsim figiravnm , explicat privs , qua nam f- |

vtes eff in bifie libris . Qmnes igitur fignre plane , qus vadi- |
gque rectis clauduntur lineis, reliilines nuncupaniur . Ex. qua |

corniline as : Eas Vero , qui partim cwruis , partim rectss cir- |
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numerabiles,propter infinitnni mumerorum progre(fum . Nam

[ tresrecte linea claudentes figuram efficinnt primam [peciem,

 fub qua cmnia triangula continentur; quatsor conftituunt fe-
! cundam , que onnia quadmngulu compleceitur;quinqueser-,
| tiam componunt (beciem; fex quartam, atgne itadeinceps in-

finite : Tdeo Enclides,ne infinstatem hanc figsurarum - cogatur

[ perfequi,vocas omnes aliae fgnrasrectilinzas, qna pluribus ,

sam quatnor ; rectis limeis circunferibuntsr, generali vosa~
Zulo Multilnteras ; conzentss denominatione trilaserarum fi-
gurarum , & quadrilaterarsim,forsaflis eam ob caufam, quod
pracipue sn priovibus his bbvis de Triangulis, atque Qua-
drangulis fermo habeatur , o quod facsle ad fimiliindinem
harum duarum [pecicrim cazere amnts & quolibet definiri
poffint . Quis enim ex Aictis non colligat ﬁiumm uIngHe
lineis reetis contentam appellari quinguilateram, & fex lineis
comprehenfam fexilateram , atque religwas codem modo?.Sic
mam dici porersent huissfmods ﬁguu gumgmmguh, jexangw

la, feprangule , re. , -

XXI11L: -

TRILATE RARVM autemﬂgu-
rarum , Aequilaterum eft triangulum,
quod malatera habet aqualia. ., _.

DESCENDIT iam ad fingulas [pecies mmgdfc
rum . Quiia vero trianguls dinsdi poffunt vel habita rasiont
Lazeruin, vel angulorum, Aeclayat preus [pecies prioviz disafro-
nis,gue tres /u.x duntaxat , quod sria latera tribus taninm
104is Jifé poffins habere . Aut enim omnia aqualin funt; ans
Ano tantum,tertio exificnte uel masore, vel minore ; aut om-

nia inaqualia. Quando igitur omnia tria laters

_ inter [2 agnalia funt, dicitur triangslum Eqni-

lnumm.Porrfux «qualitate ommum trium.las

serum rriangals equilatori:inferrser , omnes treé
eins angmlos equales quoq; effe; vevi ad WWf tianens
boins Idm demonjx‘rd:mw

LA 3 T SN

ISO—

p—
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XXJ111.

ISOSCELE Sautem eft,quod duo’
tantumgqualizhabetlatera. .~ .. -
E X haorurfum equalitate duo- ' TN
rum Iaseruns trianguli Iffcelss effi- ) \
citsr, duos angmlos [uper religuum ‘ / .
Latns eviam effe aquales, vt demon- /\ \
Jrabit Euclides propos. 5. huins li- ' ',
bri. Appofuimes autem duo tyiangula Ifofcelia, quorums privs
habes tersium latus verowis aqualium mains , poflerins an-
term idemn minus obtinet:ita vt dua fint fBecies trianguli 1fs-
Seelis; aleeriom, cuises tertinm latus fiz vtromis aqualinm ma-
ins; (> altersm , cuius tertium latus veyonis aqualinm mi.

mus fit . )
x X Vo : k

SCALENVM veroeft,quod tria;
inzqualia habet latera. o

H 1C denigy ex inagsalitasc omnium laze-

rum triangwli Scaleni colligitser omnism angn

lorum inzaqualitas, vt oftendetur propos. 18.hs-
iss. 1 1ib. Porro ex his conflit,eodem modo po-
tuiffs diuidi triiguium in tres Becies,ff agna-
litasis angwlorum ratip haberzénr, Cum enim -
ant omsnes tres angwlifint inter f¢ aquales ; aut Ao tantum , |
tertio maiore, vel minore exiftence 3 art omnies 125" inkqua-
les; erit omne triangulum vel aquiaiigulum , habens tres om-

Y nes angulos aquiles ; vel dnmorvm tantsm angulorum equa-
Lissm;vel omnium angslorsum inaqualism ; quornm primsm
guidem quilatere,fecundum vero Ififcels, tertinm demeg
Scaleno refpondes triangulo. Cetersim quanamyarte ciffruen

Aa fint triangula buius partitionis [uper quanis data reéia li-
nsa finita,trademms propss. s Jminstib.

D AD
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| cum propis. 17,6 3.2.bseins libri,

. x x V >10 ’ )
- AD hzcetiam, trilaterarum figura-
rum, ReGangulum quidem triangulum
eft,quod retum angulum habet.

NV N C exponit triangulorum ecies inxta pofieriorem
diuifionem, babita ratione varietatis angulorum. Quia vere
tria rantummodo funt angulorum reitilineorum genera diner
[a; (Omnis enim angwlses reclilinens vel eft rectus , vel obtn-
fus,vel acutsas, vt fupra diximus , ) fit vt tres quogue fpecies
triangulorum (ub hac confideratione reperiantur . Nam aut
unus angulus triangnli eff reius, & ob eams rem reliqui acn-
#i, vt ex 1 7.propos. 1.1ib.conflabit; aut obiufus, br 0b eandem
eanufsmieligss Acuti, aur denique nullus rectus, nullufgue 0b-
tufus , fed omnes acusi . Quando igitur triangulum aliguod
babes angulum vnsm re@um, vocatur ab Euclide , b alijs

Geometris Rectangulum.Poteft as
tem triangulum bidufinodi cffe
vel Ifsfceles, vel fealenum , vt ha
- figuraindicamt o wquilatersm wu-

tem nulla yatsone. Propter aquali- |
tatem enim laterum effent per ea, |
qsa propos. s.dicemus,ommnes etiam angwli equales, idesgwe , |
cum vnus concedatnr veltus , omnes tresredti , quod pugnat |

XXVI1I., i

AMBLYGONIVM autem,quodf
obtufum angulum habet. |

TRIANGVLVM Am- |
. blygoninm, finz obtufangsinm e(fe
<o\ quoq; potefi vel Ifofceles, vel [ca-
denum, vt in his figwris corniswr.,
n3 ausem aguilasernm,aline sndem ratione effent ommes tres
anguli
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anguliper ea,qua propos. s. offendemus, wynales., ineoq cwms |
Unis pmarsr obrafies , omnes tresobeufi, 7:»4 malto ”"'S‘”‘
» ugnat cum ;ro;a: 17. (5 32.bsiins bbrs .-

XXVIIL. é

OXYGON1VM vero, quod tres |
habetacutos angulos. .. .. -

OMNE mrgthorgwdm,ﬁaam: Yum.po- 4
2aft affe vel aquilaserum,vel Ififeeles, vel [Ealensin ; v tev- }
neve lrces in triangulis,qme-mPecicbos priovis Mﬁau Beo-;
danda exhibusmus | ne rmlem bic frafirarepetantur. Ex di- |
&is igitur palam fit,triangulum quodcungy aquilasernh, elfe )
) Weceffario Qxygomism : Atomne trianguluns t»m Hifioles s '
quams Scalenwm, ¢ffe vel Reilangulm, -udAmb{ygamm, i
vel Ox]gomm wtque IfofSeles Oxygomism rear(um duplex, |
“1fsfceles nimsirwm Oxygonsunm babens tersinm latus vtrouss |
| «gqnalinm mains , atgy 1fsfceles Oxygoniuns habens sertium
| Ineods ueronis aqmalisem myimms: Vi vmica fit feckes rrianguli
A equilasers,quntsior varo Ifofielis, Cr tros Scalenidarq; in vini-
werfoom 680 trinngnlorsim gewer ms aqasilaserum, qkod perp ’z:n |
A ‘Oxygoninm ol Riximmus, [fofceles n&ugulum d

i} blygoninm, 1ffeeles Oxygonium bakens tersism lma wtro- |
;a5 i, mAIRS ]ﬁ:fttlu Qxygoniam habens latus ter- |
I} tism veronis equalium minss , Scalenum re&nngwlum,Su- i
{ lenum amblygonium, ép Stalvaum O xygonium . Qua etia
bifte licebit nominibus immutatis appellare , Relangulum
Ifofictes,Rel amghlun Scalevum , Amblygoninm Ifofceles,
 Amblygonitsm Scalensm,Qxysminm eqinlnsernm , Oxygo-
wirm ifofceles,shubens tarcium latic orronis eqwalilon ma- |
15,0 xygonium 1fofceles habens rertinm latus vtrouis aqua- |
Ligan minus, & Oxjgomum Scalonnth . Q\u_ure Perypicunns .
eft .quamnam connsxionem, fine affinitatem habeant inter f¢
triangula viriufq; parsitionis. Poff asuvems duri triangulum
1fofceles Oxygonsum, cisitis Auorié latermm aqualisem utrum- 4
wis terrio fie minus , vt FeE13 anomadwertic Fhancifcns Bisro-
o145 18 fua Caﬁuogrzpbtc,aﬂmdeulu #d propos.1 s.1ib 4.In,

omni porra trungulo » cuizes dspo pnamgi buserd expreffe ne-
1 minantwr, !

S rEe o o

adeaay oo
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minantur, folet reliquum latus tertium a Marhemarizie
pellari Bafss, fisie illud in fitss infimum occupet locwm, /im?n:
premsm, (c. Hoc te breuiter monere volui,ne putares aliquid
Intere myfierij in bafe trianguli,intelligeresq, quodlibet latus,
omni difcripsine vemoto, bafis nomine poffe nuncupari .

XXIX..

VADRILATERARVM au-
tem figurarum, Quadratum quidem eft, |
quod & zquilaterum , & re¢tangulum
eft. ‘

P OST figurarum trilaterayum (pecies, exponit iam fingu
lacim quadrilateras figuras , recenfendo quing rantummodo
CATHIT Zener A, quOorHIM quatNoy Priora vegularia funt , pofte-
riks antem, 8 quintum irregulare . Prima figura quadrila-
tera dicitur Quadratsim , cuiks quidem omnia
gquatnor laterasnter [c aqualia exifiunt, oqne(
anguli redli. Itag quadranguinm quilam'nmt
r non reangulum;vel contra,vedl angulum, &
e non aquilaterum , nequaguam Quadratum ap-
Y pellabitur . Docebst aurems Exclides propos. 46. huiss 1ib.
gquonam modo conflruendum fit quadratum fuper redalinea

progofita finita . .
XX X.

ALTERA veroparte longior figu-
ra eft, qua rectangula quuaem, atzqui-

lateranoneft.
A B SECVNDA figura quadrilaters
appellatsr Aleera parte longior,in qua qui
dem anguli funt recti , at laters non funt
D inter fo aqualia, quamsis bina oppofita
inter f¢ equalia exiftant V¢ inalterapar
te longioriA B C D, latera AB, DC,inter fo,& AD, BC,

inter
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int sie aqualia funt,cnm A B C D, propter angulo-
m;r »fg:uqumm , par{lldo'grmmxm Jot vt in boclib.ad
propof. 34. ofiendernsns . - :

XXXL

RHOMBYVS autem, qua 2quila-
tera,{ed re®angula noneft.

H EC fighira tertininter quadrilate- B

ras,que Rbombua dicitur , oppofitas pror-
[as habet condisiones, (o diser[ns & condi-
tionibus figure altera parte longioris. Ha- D [o]
bet enim omnia lasers aqualia, angules
vero non reélos , Grinaquales , quamuis bini oppofirs inter fe

les exiftant . V't im Rbombo ABCD, anguli A,¢r C,in-
ter fe, &0 B, ¢ D.quogue inter f¢ equales funt,cum ABCD,
propeer aqualitatem laterum,parallelogrammum fit 5 ces ad
eandom propof. 3.4.bsins libyi demonfirabitur .

XXXII.

RHOMBOIDES vero, qua ad-
uerfa & latera, & angulos habens inter
fe zquales, neque ¢quilatera eft, neque
reGangula. ‘ :

. EST bacfignrsa, qua Rhomboi- A B

des wocatwr,quadrato omni ex parte

oppofitm. Nam neqgeisa lateraomnin
agualisfunt, negy vllss angulusre- D’ (Y
Gus fed tamen latern bina oppofira,qualia fint A B, CD,
& A Dy B C,inRhomboide A B C D, agualiainter f¢,item
anguli bins appofiti,quales funt A,C,& B, D, inter f¢ exiftie
aguales. Ha igitsr quatner figure quadrilatera dici poffans
regulares;casera vero omnesyguacung; funt » irvegulnres .

D 3 PRAE
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XXXIII.

' 'PRAETER has autcm,reliqug qua-
drdater«; figure, trapezia appellentur.

RELIQV AS omnesfiguras quadrilateras, qus g pre
 diBis quasserrdifferuns i1 ve meguc latera omnia «qualia,
neq; omnes angulos apegles,(en reitus,neqs laterd bina cppo-
[ itasneque angulos binos oppofites habean: inter [ife tquales,
zmmlt vocalslo Trapelia ncminat: qua qus
" Aem cumvinfinatss modss VArsari queant redte
 irvegulaves nuwncupabuntur. P-flunt ensm dus

uls effcreiti, vel vnustantum , vel etiam
‘{%m, Seduel vmus obtufiss, Oraly acuti , vel
duoobtifi, & alij acuti, dye. Eademd, fieri po-
teft quafi dinifio penes lateras N am vel aligna
lgvdm inter f 2 funt,vel riudlsan alteri eff aguale, drc. Deter
mnakas porra ‘trapedsorum Specics nonnillas afferemaus poft
definitionem lincarsn parallelarsm, few 2oquidifiantium. , &
parallelogrammi.

XXXIIIIL
. PARALLELAE re&alinegfunt,

qug cim in eodem fint plano,& ex vera- |
que parte ininfinitum producantur, in |

neutram fibi mutuo mcxdum. :

VT due, vel plures recia linea dzmnmr pamﬂe/c , f e

gqmd:ﬂaam-s, won fatis ofd, Ut in guimciiese partem, etiam
fpatio infinito,produils nunguam ad vrum tranilum coeans;

[ed necelle quoq; eff,vr tnvma plana fi perficie exctfiant. Mul |
ta fiqniden linea recte non exifienses iis eadens fuperficie pla |
Baprednila ad} atism infinitum, ninquam in vnsm conse- |

m &> tamoen non (ins parallela dicende;quales funt,exé-
rRsI&, dne rectalined in tranfuerfim pofite in medio ae-

' n. -0 [¢.angences ; Ha coenins nungsam coive poffunt .

Discsmur-ausern dusreiialinea in eadens cxifieve plana fu-

} perficie, qmmdo prtrﬁtm aliguaplana vns earum accom-

modats ,

Ty

- -
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moilass,itaut omonin panéia ilius rangat, & civon.illamsim,
mekilems cireumuolus g, alseri quogsie accommodars potaft fe-
eundum ommia cisus punia,quamsis re ipfa in duabus fuper-
fciebus dinerfis reperianenr it propofieis duabus yelisliners

AB, CD, fi fuperficies aliqua planaredta 4 B, applicetsr,
ovisnsis ens tangens pun- A B

Sa, ita vt circaslam cir, ¢ . D
clmdutia tangat guoque g

omnia pusiiaalserius reiia C D ; diceminr buinfmodi recha
Aud linea incadem fuperficie plana exiffereyalins non. Siigi
tur ba due reita linea eadem non cocant, eriamff infinite pro-
ducansartam adpartes A,C, quam ad BD, sppellabsntns
parallele, fiue aquidifiantes . Caterwm planiss . perfe3issg
ineelliges n xi.Lsb.quo modo dua recia Linee , vel essam plu-

res in eadem dicantuy [uparficie exifdgre:Satis fit hoc loco bre- §.

witer dimonsiiffe,recte ab Exclids utrame, conditionem effe
bofiram in definitione linearnm parallelarnm . Debene enim
in eodem exiftere plano, &r produiie in vivamsis partem nkn
quam in vpum consenire, quanqguam hat prodi iio continss
tar #d [ atism infinitum. Quod fi duarecta linee perimmen
fum aliguod [Batium extenfe non cernantsir coire, confies ta-
men, éas randem ox vna paree longins protrallas in vnum
pundsim ciuentaras,quamuis ex alter femper magis ac ma
gis inter fe diffent, ac difiungantur , nequaquam appellande
N ersnt parallele. Quoticfeungue crgo dna lines redia dicunisr
& quiopiam effe paralleln, is nece(fe off concedar , illas invna ,
eadimd, [uperficie iacere, & nungsam poffe cvive. Similiter,
JF quis concludere velit,duac rectas lineas effeparallelns , bit
demonfiret privs oporter,eas in eodZ exiftere plano,dor in nen-
trams partem produitas coninngi poffe. Qua in re non panci vi
deneur hallucinars, qus ex eo duntaxas conantwr oftendere,
aliguasyeQas liness effe parallelns, quod in newtram partem
coeant, esiamfs infinize producantsr,nulla falla provfie men-
tione alterins conditionis,qua eafdens linens inn eodem requis
rit exifiere plamo .

H IC finems imponit Enclides definitionibus primi 1ibri .

Glwonsiam vero koc eodem libro twentio fiet figura, gna Pa-
rallelogrammsm,necnon eatsim, qus complement a parallelo
gramusmi dscunesn, neceffarissn L:ﬂédnmlr)u:. Ausbus dsfimi-

P $50855~

PPN ,



_§6 &MY EVCLID. GEOM. €M

| rionibus ndiundlis explicare,quid fie Pavaltelogrammeum, &
que fint parallel ogrammi complements , ot facilms demon-

Pracivies percipiantur . - '

= ’ . X X X V ,. -

- PARALLELOGRAMMVM eft £

b gura quadrilatera , cuius bina oppofita

latera funt parallela, feu ¢quidiftantia. |

) b 'V T figuraquadrilatera ABC D, [iquidemlatus A B,
equidisiet lacers D C, Grlatus 4 D, lateri B C, nunciipa-
A » titr Parallelogrammssm.Sunt an-
- tem guatsuor folié parallzlogram-
D‘: ma ; Quadrasum , figura altera
- D parte longioryR hombius, &R hosm-
boides, quorsm pricra dwd reit aisgula,quod crnes angulosha
beant recos,poficricra uero duo ns reétangula vocantur,quid
nullees ir: eis angulus exifiat rectus.Caternm, quatuor has A-
uras effe parallelogramma, ofieademus ad propof. 3.4. husus
th. 1raq; poffimus quadrilazeras figuras, (vt Cr antiqui Geo
wiesra ) dsidere in Parallelegran:nim, s Trapezinm. Pa-
rallelogrammi vurfus in recianginm, ¢ gquilaterum, qua-
leeft Quadratum;in nec reci angilum,nec aquslaserii, quale
eft Rbomboidessin rect ange:lum, [:d non aquilaterum, qualis
¢ft figura altera parse longior; ¢ in aquilaterum, fed nopre- |
ctangslum, csiss/mods cft Rbomsbus. Trapesioris quoq; alind
guidé habet dwo latera oppofita parallela,alia vero m:nime ;
alind antcm nulla oppofita latera babet parallela . Praterea
illud prins vel habet duo illa latera, qua non funtparallela,
inter [¢ aqualiadiciturgy Trapexium Ifofecles ; vel inaqua-
Lia, Trape{iumdg, Scalenum appellatsr. Itag, ex bis omuibss
[eptem genera fignrarsens quadrilatcraram conftitui pofftnt;
Quadratum,fighra altcra parte longior, Rbombus,Rhomboi-
Aes,Trapezium Ifofcelesy Trapexium Scalensm , & Trape-
Lmm sllud srregmlare, n quo nulla lasera funt parallela.

X'XXVI.
CVM veroin parallelogrammo dia-

meter
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‘meter du&afuerit,dugq; lineg lateribus
parallele fecantes diametrii in vno eo-

demque pun&o, ita vt parallelogram-
mum ab hifce parallelis in*quatuor di-
| fribuatur parallelogramma ; appellan-
| tur duo illa, per qua diameter non tran-
fit,complementa ; duo veroreliqua, per
quazdiameter incedit, circg gixam,ctrum

 confiftere dicuntur. L
S IT parallelogrammmm -
ABCD;inqwo dinmster ACset” ;
limes E ¥, ficans dinmusramsin o
G , @y paraliela exifiensinteri- B
bwms.A Dy BC ; ItemlineaHI, = . F

Jecans diametyvms in eodvm tundo G , parallelady lateribus
A.B, D C,exiftens.Qua sumisa fint,perfpicunm of ,povalle-
logrammmum- totum disifum effe in quassor parallelogyam-
ma, quorkm quidem dxs E B.I G, G F D H, per qna diame.
ter A C,non tranfityvocantsr & Geometris complement asfiue
Supplement a reliquornm duorum AE G H,G I C Fyquadia
cupenr tivea diametrum covfifiere, quippe cum per ea diame
ter tranfeary vevidere off in prafents fignran

PETITIONES, SIVE POSTVLATA.,
L R R
- POSTVLETVR, vt aquouis pun
&o in quoduis pun&um, reétam lineam

ducere concedatur. S
PRIMVM bhoc poftsdastim planum admodum ;ﬂ,ﬁ !

recde confiderentur ea , qua panlo ante de linea foripfimus . |
Nixms et linea fit fluxses guikam punidi imaginarinsyntque
ades ¥
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| educi poﬂ?mt adulia M‘gucalm p;m&tu

vt fi punilum quodpiam ad aliud directo mosieri'inrellexéri-
s, Anita fane fit & puncto ad prnilsin reiia linea: 1d quvd
o B frima bac petisione. pofislat Euclides
A c quemadmodum bic vilesa punddo A ,
é duitam cffereciam lineam ndpun&uB
C -abeodemgy alam ad punitum C ; 1rem
aliam nd mnﬂum D ; & ficinnumere aliz 44, wdcmpnmilo

4 A . Pl

‘ DD & &
* ET re@am lineam terminatam in con
tinuum re&ta producere.

Q}‘QBﬁ pamdtum ilind ferri adbuc cogizauarimus o
11 Aipedtey Goqui omuss inclinationis fit expers, produida erit
11f% recalingaterminala, & aunguan erit finss husss pro-
dudtionis , cums ;mz’lum sllud inzelligere. poffimes moseri.ad

_ infimitam diffantisn.

A B G up SiclineareiinAB, prodsu

& a eff prinae in comtinusm
adpunétum C, Deinde ad pundum. D, Ore.

I11.
I'TEM quouis centro, & mteruallo
cxrculum defcmbere .

TAM vere off terminatam ves
Hamlines cuiuftung; quantitaris
mente conceperimus applicat effe
[exsundwm alrerum extremum ad
R quodnss pinctii , itfamd, circa boc
pwickii fixsim civciiduii , domec ad
enum resertatur locum,a guo Aimo
wers cpit; dsferipus erit circulss, |
- effelliq,quod tertia peritso inbet.

Exempli habesin hiquing;lineis
'4B,AC,AD, AE.AF, q#4 fingsle circacentrum A,

ciresum-

adco linea yeda flusns direito omamo mnrreprqgnd;m;. ﬁt l

R .t.‘r

s el

——
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[ civcumsalnta [imgulos circulos defmpﬁmm inxta gnmtm-
tem,/'m inraruslinm xpfmm_a

. PRAETER hectria poﬂulam gmibss Euclides con-
tentms fuit, (unt multa alia aque factlia y e quibus duntaxat
in medinm proferre decreni illud 5 quod frequentiss repesens
dum erit n progre(fu totins Geomemc.Rclxgua enim prudens
le@orex fsvel facile inselligee. .

3 TIIL

- ITEM quacunque magnitudine da-
ta, {fumi poffe aliam magmtudmem vcl
‘ maiorem, vel mmorem. .

" OMNIS nim quantitas cintinua per additionem as-
gevi , per disifioncm vero diminui poseft infinite.: V.nde nyn-
quam dabitar quittitas continka Adeo magna,quin eamaior
dari paffit : nequetam parua,quin minoy ea poffic cxhibers .
|| Hoc idem in numeris verum ¢ j; guod ad addstionem perti-
net. Nam quskibet mumerses per continnam additionern uni-
| tatis angers poreft infinite: quammss in eins dcmmd
'umutem indisidnam deneniatser -

[ COMMVNES NOTIONES,
fiue Axiomata,que & Pronunciata
d1c1 folcnt,vcl Dlgmtatcs. .

I.

QV AE eidem 2qualia , & inter fe
{unt zqualia . Et quod vno zqualium
‘maius eft, aut minus, maius quo?ue eft,
‘aut minus altero zquahum Etfiynum
‘2qualium maiuseft, aut minus magn‘;‘t:

p———————
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dine quapiam,alterum quoque ®qua-
lium eadem magnitudine maius eft, aut
minus . ‘

" FIERT nullarasione poteff, vt dup quantitates inggua-
les,panales fint alteri guantitats.Si entm manor illayum pro-
pfite quantitarigqualis extirerit, excedet eandem neceffario
masor illarnns ; Et fi masior aqualis fuerit propofit¢ quantita-
ti, fuperabitur minor ab eadem.Quarc reéte clligitnr, quan-
LitALes, que cidemn quantitati pnaies fuerint,inter fe gqua’es
guoque el . Reliqup quoque partes Axsonatis & nobis adi.-
itg, gquod frequcntem vfum haleat,c.aryffimg funt .

II1.

ET figqualibusequaliaadie&tafint,
tota funtzqualia. i

S I enim quantitates conflate , fiue compofite , inaguales |
forent, proculdubio maiori plws offet adseétnm, guam minori, |
cum antea equales extiterme. Quare ex additione equalinum |
quansisatum ad quansitates aquales, conficiensur quantita-
ses quoque equAles. :

111,

ET fiab ¢qualibus ¢qualia ablata
fint,que relinquuntur,funt ¢gqualia. |

N A M frelique quantitates forentinequales, & minors :
Plus fuffes dezrailum , quam a masores . i

ITIL

‘ET fi ingqualibus equalia adie&ta |

fint, tota funtingqualia. Et, fiingqnali- |
: bus
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busingqualia adie®a fint,maiori maius,
& minori minus, tota funtingqualia, il-
Jud nimirum maius, & hocminus.

QVIN &, ff aqualibus inequalia adiciia fint , tota |
eruns inaquali &:quoniam masor quantitas addita vni equa
lium , maiorem conflituit quantitatens , guam minor alteri
aqualium adiectn : quemadmodum o fisnaqualibus aqua-
1 lsa adijciantyer , compofira quantitas ex masore , maior eff
guam compofita ex minoye. Alteram partem huins Axioma
14 nos adiecimsss , propter frequentem eiss vfum.

V.

ET fi abingqualibus ¢gqualia ablata

} fint, reliqua funt ingqualia. Et fiab ing-

qualibusingqualia ablata fint, 2 maiori

minus, & A minoti maius, reliqua funt.
ingqualia , illud nimirum maius, & hoc

minus .

SIC etiam,Si ab aqualibus inaqualin ablata fint, reli-
qun erunt inaqualia: quia maior quantitas ablata relinquet
minorem quantitatemn , guam minor ; quemadmodum refi-
dnii masoris maius eff refiduo minoris , [§ aqualia auferatny
ab inaqualibus . Caterii Enclides non docet, quidni fimplici
ter, O abfiluse gignatur ex addirione quantitatum inaqua-
Lium ad quitisates inaquales, vel guid relinguniner poft fisb-
traltionem inaqualium quantitarnm ab inequalibss guanti
tazibus;propterea quod nshil certo colligi inde poreff, ifs quan
do maicri maius additur, & & maiors minus detrabitur , vt
in fecundaparte Axiomatis didum eff,quam nos ob infignem
eius vtilitatem adiecimus . Poffunt enim compcfite quantita
tes,velrefidua,effe & inequales , ¢ equales . Sienim ad 7.
& s.addantur 4. & 3.eﬁqtimmv 11. &> 8.qus funt inaqua-

lia .
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Y tia.Sic etiam fiex 7.0 5. detrabhantur 2.3 1. velingréenstir '
5. O g.qata funt inaqualin. At vero ,.fi ad 7.5 5. addantur
o (PG conjicientsur 11.850 1 1. qua agualia funt. 1tém Ji de- «
| trabantur 3 € 1. ex 7. & sremancinnt ¢. (2 4. quaaqus |
{ lia quoque exiftune. )

P O R RO nbis omnibuspronunc atis,primo excepro,no- -
mine aqualium quantitatum inseligendacft ersam vna & |
eadem multis communis . Si enim aqualibses sdcm commune |
adijesatur,tora fient aqualia: Et i ab aqualibus idens comme |
| ne detrabhatnr,refidun agualsa crumt:Et fitnaqualibnsidem
| commmne adijciasnr; vel eidern communs addantur inequa- |
{ lia,rota fient inagualia: ¢ fi ab inaqualibas idem communc |
| detrabatsr ; vel abeodem communsinequalia asferansur
{ refidua exiftent inequalia,

. . ] V Iw :‘ " T :
| ET quceiufdemdupliciafunt, inter '

fe siit ¢qualia, Et quod vniusgqualiiidu |
plii eft,duplumeft & alteriuszqualium. |

SIMILITER, gwe eiufilem funt triplicia, velgua-
Aruplicia,vel quincuplicia (c.inter e funt aquatlia. S3 enim |
megualia forét,dy maius cornns effcs duplex,vel sriplexde, |
alicuins guantstatis , deficeres vtique minus & duplici , vel
triplici, é‘t‘. Quod i contrd, minus effer duplex y vel tri-
plex . &rc. quantitatis cuinfbiam, excederet fane maiss du-
plex ipfum, wel triplex, ¢re. Hoc antem & ex fecundo axio-
mate comprobars porcfl,ad hunc modum.Si enim dus quanti
tates aguales fuerine alicui tevtia o & vtvique tertiaslln ad-
s 2prom, | Aatur, erum: compefita duplices sllinstertia ,  fod ¢y imser fe ]
agnales,ob idem additamensum . Quod firurfum compofitss
eadem tertia adijciatur,erune conflare triplsces eiufdem ter-
b o.pron, | tie;Cuin igitnr® & 41#41:: inter fe,proprer idem additamen |
tum,exsflant;eademad; fit ratio in caterss multiplicibus,peripi !
ewxm erit Axioma propofitum.Secundam porro partem huius |
Axiomatis nos appofiimus , guoR BOB raro eiss vfus sn robus
Geometricis requiratur. : ’

. . - . ET;
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' B O
ET queeiufdem funtdimidia), inter
fe gqualia funt . Et contra, Qug g¢qualia
{funt, eiufdem funtdimidia. .

PARI ratione, que ciznfidem funt pﬁﬁe:terfh,'-vel quar
2a.vel quinse,drc. inter [eagqualia funt.

I N his duobus pronsmciatis per eandem quantitatens,in-
telligi debent guantitates etiam aquales . Nam gua equa-
linm duplicia funt, vel triplicsa, @re.inter [z equalia guogue
[unt: Item, que aqualium funt dimidia, vel tertia, vel quar
t#, (pc. (» mter f¢ aqualsanece(fario exiftunt. Partem quo-

gwe focundam hamfce Axiomatss nos adiunximus,properea
qucd non minus [requenter, quam prima, & Geomeeris ufur-

patur.
VIII..
ET qug fibi mutuo congruunt, eain-
|| ter fe funt gqualia. '

HOC off, dus quantirates . quarnm vna fuperpofita
alter, nessrm alteram excedit, fed amba inter f¢ congrusnt,
W 2quales erune '+ dus lines yeite dicentur effe equales, quan
' do vinn wlters fuperpofira, o que fuperponitur, alteri tota con-
Jruit,itn vream nec excedat,wec ab ea excedasur. Sic etiam
'V du-nngnli roltiling eqnnles ernnt, guandovns alteri fuper- §
o pafire, s qui fuperponiseer,witevum wes excedit,nec ab eo exce-
ditsly, fed linea illins.com lineis buius provfus coincidunt: Ita
eninyevine inclimsiones linoarnm aquales , quumuis linea
interdum inter [¢inaqunles exiftant . S

ECONTRARIO, Quaincerfz funt agualia, fibi
mntao congruent, fo alserssn alteri faperponatur . Intelligen-
“Rwris-oft wairtoh auantis aves fibs mussio congraenses,sffe auc
-les, feeundrern id duintaxat, inquo fibi congrununt; Congruit au
ters bngitide lomgitdini samssm, fuperficies fuperficies, fols-

Wurn fokilo:, limenrwm inclinatio inclinasions linearum, &re.
i1 : ‘BT
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2 3.petis.

b 17.dsfi.

LX.,
ET totum fua parte maiuseft.

CVM pars atoroablatarelinguat adbuc aliquid, ne to-
tum ipfum awferaturper Picunm off, omne totum fua effe par
te maius. : .

1 N fequentibus porrd pronuntiatis interrumpitur ordo En
clidis , proprereaqusd duo alia axiomata box loco inferenda
effe cenfuimus valde neceffaria, cim ex s Axioma 1 2.qu0d
Exclids eft decimsm 4 demonfirari poffit, ve ibi dicemns . In
margine tamen numeros Appofuimus ordini Exclidis refpon-'

dentes .
X.

DVAE linezre&t¢ non habent vaum
& idem fegmentum commune.

N ON f difficile ifiud Azioma, fiperfecde intellicatsr
natura recialinee . Coum enim lineareda direlo femper iti-
nere,nullam in partem defleitendo, producasnr, firi nulla ra-
tione poteft, vt dus linea rea babeant vmam partem, quans-
1S Minim arm, COMIMUNENs , prater unickm punium , in guo
Sermauo interfecant . Quod tamen brewiter Proclus ita de-

A monfiratHabeant,[ifieriposefi,dusreiia A B,
A C, partems communem A D . Ex centro ~%-
tem D 5 & intoerwallo D A o * defiribatur circss
lus fecans duns recins propoficas in punctis B,

‘ & C ; b Erunt igitsir dua circunferentie A B,

BC A BC inter ¢ agunles, (Sunt enim civesnfe-

; rentia fomicirculorum equalivem,cam A D B,
A D C.ponantur effe dinmerri)pars & torum,quod eff abfur-
dums . Non ergo duarecta habent vnwm (& idem fegmentum
commune.Quod eft propofiesm. A :

POSSVNT tamen Aus livearects commune habere
Jegmensum, quands vnam & exndem rectam lincam confii-

o tuune . Ve in hac fignra, recta A D,
A,,_.__Q__,_,B BC, commune habét fegmentii CD;
. o guis ambavnamrectam conflituiir
linzam
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lineam A B At vers quando dua veia funt diverfz , onnles
fisere A B, AC, in fuperisri exemplo , non poffiunt poffidere
[egmentum aliqguod commune , vt rele a8 Proclo fuit demon.-

ﬂn‘wlm_a. )
X I.

DV AE re&2invno pun&o concur-
rentes, {i producantur ambz, neceffario
femutudineo {xun&o interfecabunt.

H O Cetiam Axioma ex natura linea reapendet.Quod
tamen ita demonfirabimus . Coeant duareita A B, C B , in
B. Dsco illas producias [s mutso fecare in Bynempe C B, pro-
Anuiam cadere in E, fupra reitam A B, produilam . Nam fi
CB,produiiann cadit fupra AB, productam,cengrset cum
A B, produtta, ita vteranfeat per D , atque ita duereile
A B D, C B D,babebunt idcm fo-
gmentii commune B D,quod inan
recedenti axiomate ofienfum oft fis
rimon poffe : vel cerreinfra A B,

;iam cadet,ita vt C B, pro-
duin cadat inF, fitg, vna reiia
linea C B F. Centro igitur B, Aefivibatur ad quoduis inter-
nalluss circulus A CF D, fecansredlas A B, C B, praduitas
in D, F.Quiaergo viraque resta ABD, CBF, per centrum
B, duciturycrit tam A C D, quam C F,femicivenlus, per de-
fin-18.4c proinde aguales erunt circumferentia 4C D,C F,
vt addefin, 17. demonfiransmus , totum & pars . Quod eft

. abfiudum .

D V.0 proxima Axiomara ab Euclide non ponuntyer.quis
2amen neceffaria funt ad aliorum Axiomatumprobationes ,
& bic inferusmus . Tria autem fequeniia Enclidis funt .

- X1I,
ITEM, omnes-angufire&ifunt in-
terfe zquales. o

1

E HOC

0.
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H O C axioma apersiflimum effe cuslsbet potelf ex 5 0. de-
Sinitione,qua angulus veitus deferibitur;propeerea quod incli-
natio linearum angulum rectum constituentium asgeri , mi-
nusise nequeat,fed prorfus fit immutabilis . Efficitur enimre-
Sus angulus a linea perpendiculari , qua quidem alteri linea
redda ita fuperfiat, vt facias verobique angulos equales , neq;
magss inunam partem,quam in alteram snclinet. Ex quo j?t,
omnes angulos reclos aquales inter fe effa , cum femper fit en-
dem inclinatso, quamsis linea fint inxquales interdum . Co-
natur tamen Proclus ex 1 0. definitione id demonstrare hac
‘ A D rations . Sint duo anguli relti A BC,

D EF. quosdico effe inter fe aqunles.Si

" G L_ enim fieripoteft, fint inagqualesy fitque
E CEF 4B C.maior.St igitur mente concipia-
mus punitum E, applicari puncdo B, &
reGamD E,refe AB, cadet re@a E F, inter yelas A B,
BC, qualis ¢it B G, propterea quod angulus D E F, minor
ponitur angulo A B C.* Producatur CB,inrectum ¢ conti-
nunm vfgue ad H; Cum sgitur angulus ABC firveltus,®
erit angulus A B H, illi desnceps tqualis, & reltus queque :
quare maisr etiam angulo ABG. ¢ Produdlaautem G B , in
rellum & continusum vfg A1, cades portio produita B 1,
infra CB, produitam, vt in pracedenti Axiomate cft de-
monftracum . Quare cum angulus A B G , ponatur rettus, 4
fiet angulus A B 1, illi deinceps, aqualis . Quaproprer angu-
lus A B H , masor quoque erit angulo A B 1, pars toto,quod
eft abfurdum . Non ergo inaquales funt dsio anguli reis pro-
pofiti, fed aquales . Quod eft propofitum: eademque oft ratio
in cateris.

R ECT E autern hoclocs monet Pappus , axioma iftud
non poffe conserti;non enim omnis angulus refto angwlo aqua-
lisvedtus eft , cum &y cursiilinens recto aqualis effe queat , vt
in 5.1ib.demonflrabimus, qusi tamen non dicitur reitus , cum
non fit reFilinens . Solus sgirur angulus reflilinews aqualis
angulo re&lo, rectus nuncupabitur : Et omnes anguli recti in-
ter fo aquales erunt , fine vlla exceprione .

_ XIII. :
ET fiin duasre&as lineas altera re-
- ta
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&aincidens, internosad cafdemd; par-
tes angulos duobus rectis minores fa-
ciat,dux ille rect® linex in infinitum
producte fibi mutuo incident ad eas

partes,vbi funtanguliduobuas reétis mi-
nores.

i V T [iin duas lineas rectas AB,CD, A |g B
incidens alia recta E F, facias duos an- B
gwlos.internos, & ex eadems parte BEF, G [F F D

D F E, minorcs duobus rectis, vnlt En- ,
clides,illns tandemn ciuenturas effe ad aliquod punctum vnii,
verfus eam partem,in qua duo anguli minores exifiunt duo-
bask vectis, vt appoficsum exemplum commenfirat . Ratio hu-
ins perpicun eft , guoniam quando duo anguli interni , ¢ ex
eadem parte aquales funt duwobus receis , duavectalines in
Beutram parrem cosve poffunt, fed agquali femper Spatio pro-
tenduntur, vt propof. 28. buiss lib. demonfirabitur . Quare i
duo anguli interni, Orex eadem parse efficiuntur minores dto-
busrecess , noceffe eft ex eaparte dictarum linearum Spativm
coarctari,ex altera vero magis ac magis dilatari; idoogg eas
consienturas tandem effe aliguando in vnum punctum . Ve~
rium quia Axioma boc [ubobfiurums widers folet tyronibus,im-
mo & numere principiorsm veijcissy & Gemino Geometra,
Droclo, ¢ alijs, quod non facile quisis 5 affenfum prebeat;
prafertim cum rep eviansur alia quadam linca , quarsm [pa-
sinm, licet [emper magis Ac magis coanguttetur, (quemadmo
| dum, (o in Auabus rvectis A B, CD, accidit, vt #8 propof.
28.bhuius lib.demonfiyabimus . ) nunguam tamen in vnsm
puncim coeunt , etiamfi infinité producantwr , vt conflat ex
elementis conicis Apollonij Pergai, & ex linea conchili Ni-
Y comedis - 1dcirco plemiorem illins explicationem in feholium
A propof. 28.bmins lib. dsfferimus , vbi illud ex Procli (ententia
Geometrice demonfirabimus, vt firme, ac fine vila dubitatio-
ne,samquam veriffimumad propofitionis 29. buises lib. (vbi
primum eins vfus incipis apparere) & ad aliarnm prop:fi-
tionum demonfiyasiones poffit affumi . Qsad tamen nos sli-
E 2 ter,
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| ter quam Proclus,ép quidem magis Geometric? demonfira-
bimus,ita vt nullus dubitationi locks relinguatur .

it XIIIL

DV AE reelineg {patium noncom
prehendunt .

NV LL.AM prorfus habet difficsdtatem hoc principiii,
Sienim dua recta linee ex vnaparte cocant ad cfficiendum
angulum,neceffario ex altera parte femper ma-

> gis ac magis difisungentser, fi prodscantwr., vt in
exemplo propofito pericunm eft . Quare vt [u-

perficses , Spatiumise qusdpiam vecrilineum ex

omniparte concludatnr , duabus rectss lineis tertia quadam
adiungenda oft. Ita enim conficictur ipatium sriangulare, fen
Sigurarum rectilinearsum prima . Proclns tamen demonfirat
boc principiii,hoc modo.Si fieri poteft, vt dua lines rects clas-

dant [uperficiem , compre-

F F bhendant dusrecta ABC,
Al E A ADC, fuperfici# ABCD,
w i E itavtduailla recra coeant
in nobus punceis A, & C.

.
» iﬁ:. Facto deinde cétro C,2 deferibatur circulus internallo C A ,
K b érproducancur recte A B C,A D C, in rectum, e conti-
nunm vfgue ad circunferentiam, nempe adpuncta E , & F.
¢ 5. def.| F1AT; QA recra A CE, ACF, tranfenns per centrum C ,
) < erunt femicirenli A E, A E F,inter [¢ equales, & idcirco
cireunferentia quogue A E , circnferentia AEF, aqualis
writ,pars toti,qsod fierinon potefs . Now ergo recta due linca
Satium comprebenivunt. Quod off propofitsum .
SED guia fortafss aduerfursus dicet,receas ABC,ADC,
productas coire iterssm in aliguo puncio circumferentia, vt in
E,vel F, atque ades non fequirpartem aqualem effs tots, de-
monfirabimus tunc idem Axioma hoc mods. Coecant ergo
Aua slla linee iterum, fi fieri poreft,in E. Sumptopuncte F, in
recta A D C, guocangue , erit A F,minor,quam F E, cum
minor fit,quam A F C,boc eff,quam C H E,qua spfi AFC,
| agualisoft, atque adeo muito minor . quam F E. Circulus

fgitur

L
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igitvr ex F,adinternallum FA,

Azferiptus fecabit rectam F E,in

inH, argue adeo CGE, in B

Quoniam igitur A F H, diame- m

ter cireuli eft, erit AIH, femicir ‘ 4’
cslur vt ad defin. 17. oftendi-

mass: Portso autem AlG, in qus

centrium nin efl, femicircnlo mi-

nor,v ¢ ad defin. 18. demonfira-

uimus . Eff ergo circumferentin S

AIG , minor qsam ALH , pars quam totsm, quod eft abfur-
dum. Qudd ansem minor [it portio A I G, femicireslo,often-
demus,v: jitpra . Nam ducta ex centro F, adrectam ABG,
perpendicslars, & circumuoluta portione AIG, circa rectam
ABG, cadet cir cumferentia AlIG , intra circumferentiam
AKG,nepars maior fit quam totii, vt fupra deméfirasimsus.

CONST AT hoc eviam Axioma ex defin.linearecta. Cii
enim rect linea fit bresuffima extéfio ab suno piicto ad aliud,
duci peterit ynica tancii lineaab vno punceo ad alind.Qua-
refi ABC, rectaeft,non erit AD C, recea . Quod etiam
pascs ex defin. Plasonis. Nam fi A B C, eff recta, obumbra-
breat media sllius extremitates eisfdem. Igitur media puncta
linea ADC, non obumbran: extrema, cum vifus per rectam
ABC, feratur . Nonergorectaeft ADC.

H IS Axiomatis ab Euclide pofitis adiungemss nos non-
nulia clia ex alijs Geometris decerpta , non minus neceffaria
ad futuras demonfirationes Problematum atgne T heorema-
s0m csmms Esclidis, csm caterorsim Mathematicorun, quams
ea, qua nobis tradidis Enclides . :

| XV. -
S I ¢qualibus in¢qualia adijciantur,

erit totorum exceffus, adiunGorum ex- |

ceflui ¢qualis. -

HOC, & fiquens perW defumpfir Proc’usex |
Papto. Equalibus isagy quantitatsbus A B, C D), addanssr

E 3 inequa-
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A BQ o insguslesBE,DF firg, BE,ma

~ dorquamDF. Et ex B E,aufera-

&3 twr BG, aqualisipfiDF , vt fir

G E.exceffus,quo quantitas addi-

taBEL, fuperat guantitatem additam D F. Quoniam igizur

ra.pron. | conaibus A B, CD, addera funt aqualia B G.D F, 1 criit

tota A G, CF, aqualia. Quare conflar, toram quantita-

tem A E, fuperaretoram C F, codem exc:[u G E, guo ma-

V gnitudo D F , adwncta a magnitudine admncta BE , fipe-
ratur . Quod cft propofizum . '

o. | - XVL

S1 inzqualibus 2qualia adiungan-
tur, erit totorum exceflus , exceflui eo-
rum, qu¢ a principio erant, ¢qualis.

I N ead:mfigura , inaqualibus quantitatibus BE, D F,
addantzr aanales AB, CD. Et ex maiore BE, auferarnr
B G, aqnals pfiD F, vt GE, fit exceffiss, quo quantitas
BE, guantitatem D F, [aperar . Quoniam igitur aquali-
bz prom. | bus B G, D F, addira funt equalia A B, CD, b erunt tora

A G, CF, equalia. Quamobrzm tota quantitas AE , fu-
") perabittoram C F, eodem exceffu G E, quo maior qua ntitas

propofica B Ey mincyem D Ffuperat . Quod off propofitum .
Oe X V I I .

SI abequalibusingqualia demantur,
erit refiduorum exceflus, exceffui abla-
torurn ¢qualis.

AB 4éual£6m AB,CD, auferantsur inequalia BE,DF.

Sitgy EG, exce » quantstas BE
EG % EG, exceffus,qur q. ,
A————B Superar quantimrr,m Dr;avBG,
¢ D agualis fit ipff D F. Quia igitur ab
c3.pron. | equalibus AB, C D, ablatafunt equalia B G, D F, “re-

manctunt
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mancbunt A G, CF, aqualia. Perfpicusm ergo ot refidnic
AE, fuperari arefiduo CF, eodem exceffi E G,quo magni-
tudo ablata BE, ablatam magnitndsnems D F , fuperas .

Quod eft propefirnm . .
XVvIirt o

SIabingqualibus ¢qualia demantur,
erit refiduorum exceflus exceflui toto-
rum ¢qualis . ‘ :

A B inagualibus AB,C D, aufe-

| rantser qn?dia AE, CF.Sitg; BG, A—_EGy
exceffus, quo tosn guansitas A B, fu- c —§D
perat totam quantitatem C D, ita ve

A G, agualis fit it CD. Quoniam igitur ab aqualibus
A G, CD, ablata funt aqualia AE ,CF,ayemanebuns o
EG, F D, egualia. QuarcrefidusmE B, fuperabit refiduii |* 3t
FD, codem exceffu BG, quotora gunantitus A B, fuperss
totam quantitatems CD. Quod efé propofienm .

1 N his quoqsic quatuor proxime pofitss pronunci atis, nomi-
ne quancitatum aqualium inteliigends eff vna etiam fola
quantitns multis communis . Si enims eidem communi ins-

alia adijciantur , erit totorum exceffus , adiunciorsmy ex-
ceffus aqualis.Ez fi inaqualibus idem commmune adiungatur,
erit totorsum exceffus , exce(fus eorum, qua & principio erant ,
agualis . Et fi ab eodem communi inaqualia demansur , erit
refiduorum excelfus exce(fui ablatorsum equalis.Ez fi ab ina-
| qualibus idem commune dematur , erit refiduorum exceffus
exceffwi tosorsm equalis . Nam in numeris, ffad 6 .addas. 5.
| & 3-fiunt 11.¢0 9.qrorum exceffus oft 3. idem qui ipforum
5.0 3. Rurfus, fi ad 5. & 3. addas 6. fisnt 11. & 9. quo-
rsems exceffus 2. sdem eff . quiipforum s.Cp 3. 2tem fi ex §.de-
mas s.(p 2. relinquuntur 3. ¢ 6. quornm exceffus 3. idem
eft,qui ipforum §.¢r 2. Denigne fiex 10,60 7. Aemas 3. ve-
Iiaqué.m 7. g-guornm exceffus 3. idem cft | qui ipforum
10.& 7.

E 4 OMNE
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"

XIX.
~ OMNE totum ¢quale eft omnibus
fuis partibus fimul fumptis.

QUV O NI A M omnespartes imal fumpra confiitusnt
vo1sims, ewins funt partes , manifefta eoff veritas buiss axio-

matis .
X X.

ST totum totiuseft duplum,, & abla-
tum ablati; erit & reliquumreliqui du-
plum , ' ,

V T quia torus mumerus 20. duplus eft totius numeri 105
Erablatusex ilio 6.ablari ex hoc 3. preprevea reliquus illins
1.4.duplus etiam eff religui buiss 7.In vninerfim autem boc
demonflrabitsur propof.s.ltb. s.mmirum . Si magnitudo ma-
gnitndinis aque multiplex fit,atque ablara ablata,ve decu-
pla,vel cenzupla,dpc. & religuarelique ague multsplex erit,
atque tote tottus

COLLIGI poteft ex dictis oum Proclo , & Gemino
boc difecrimen inter poftulata, cy Axiomats, qued cum vira-
que [int per [e nota, (& indemonfirabilia ulla naturam [a-
pinne Problematum , propterea quod alignid fieri expofiant;
bac vero, T heoremata imitantur,cum nibsl fieri petant , fed
folum [ententiam aliquam notiffimam preponant . Differt
autem Poffulatum a problemare , qreod conitructio pofinlati
non sndigeat vlla demonflratione, problematis autem confiru-
ctionem concedat nemo fine demonfiraticne , co guod difficile
aliquid nobis exhibeat conflrucndum . 1dem diferimen inter
Axioma, & Theorema reperitur ; Hind enim demonfirari
non debet, hoc vero concedendsum nulla eff ratione, nifi demon
firetur. N am nemo buius propefitioris demonfirationem , vel
etiam probationem reguirct . Qua eidem egualia , inter f¢
guoque aqualia funt . Huius au:em fiatim demonfiratsonem
defiderabit guis.Omnis trianguls tre: anguli interni aquales
Junt duobus vectis . 1dé indicium babeto de religuis axsoma-
tis,at gy Theore matis,nec non de poftulatis, problematisg.

. CON-
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CONST AT gqusgue, Poftulatornm alia profria effe
Geomsetriasqualia funt sllatria, qua Exuclides nobis propofiit;

edam vero communia dp Geometrie ,C» Arithmetic, cu-
sssfmodi ¢ft hoc, siantitatem poffe infinite augers.T am enim
NUMETKS » GUAM MAINILUA0, per additionem augeri porefl,ira
UL nUNGUAM buius incrementi finis reperiatwr. 1dem dices de
Axismatis, fise proniiciatis. N& octanii,decimilyvndzcimii,
dwodzcimii, terviiidecimi, & quartiidecimi foli Geomeeris
conuenitint s Reliqua vero omnia adbibentur &» ad demon-
Lrationes Gesmetricas, & ad Arithmeticas. Quemadmodum
enim magnitufines equales ablate # magnitsudinibus equa-
Uibus, velsnguunt magni: udines aguales, fine he.magnirudi-
nes linee fint, fiue fuperficies, fiue corpora; ita guoque usiners
equales detracts e numeris equalibus relingsune numeros
aguales , &re. . .

H Z C dictaanobisfins de triplici boc genere principio-
rum, nunc ad demonflrationes accedammsyex quibusplenius,
perfectinsg, principicrum cmmium natura percitietsr. Sunt
enim plurima princigia M athematicorum eisfinodi, vt plane
non intelligantur, 2ifs prius ecrum vfus appareat in demenfira
ticnibus ; id quod [at:s te ex pevientia docebit,

ANTEQV A M porro adpropofiziones Euclidis inter
pretandas veniamus,pancis exglicandum efft, quemnam ordi
nem,ac modum in it fis demonflyationibus fimus fecuti . Pri-
mum cuilibet propofisioni ducs numercs affiximus, quorum al
ter in margine depictus fiznificas ovdinem, quem Campants
ex tradiziene Arabum eft fectirns in Euclidis propofitionibus, |
alter vero in iffapropofitionum firie defcriptus refert difpofi-
tiopem progofsticnum ex traditione Theonss, & qtiam adiue
obferuars cernimus in codicsbus gracis.1d vero eo confilio 2 no
bis eft factum:quoniam cum a quibufilam Geometris propofi-
tienes Euclidisiuxta ordinem Campani , ab alijs verofusta
Theonis feviem citentur, maximed, interdum duo bi interprs
ses inter f2 drfivepent,in firie atq ordine propofitionii,id gred
maximein 6. 7. @ 10. lib. perspicitur; neceffarium effe dn-
XEmNS, Ut Vtrinfy; interpretis numerus apponeretur Jt& enim
Sersve i quiido numerns propofitionum a Geemetra quopiam
citatus non vefpondet alteri smeertreti , alteri faltems conue-
niat . Deinde ne cxrfks demonflrationum interrumperctuy ,

. ¢ita-
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citasimus principia, & propofitiones Euclidis in margine,pre

fixa cuilibet citationi femper liternla aliqua alphabeti, vel
alio quosuss figno, cus fimilis liverula, [zu fignum refpondes m
demonfiratione, vt faciliss cognofcatsr, ad quem locum qne.
liber citatio fit referenda . Porvo cisati-nes sntelligenda funs
hocmods .

1. def. Prima definitio. & fic de
alijs numeris , vt 4. def.
23. def. dre.

1. pet. Prima petitio, vel primmm Po-
Jrulatwm .,

1. prom. Primum pronunciatum , [ex

axioma , (v ita dereliquis
NUMICTIS, VEPriNs.

1. primi. Prima prafo/ir:'o primi lisri.
23. Vndec. Vigefimatertia propofitio wn-
decimi libri .
6. tertijd. Sextatertijdecimi libyi. -
9. fextid. Nona fextidecimilibri .
13. dwod. | Decimatertia libri duodecimi.
7. quind. Septima libri quindecimi,

5. quartid.  Quintalibri quartidi cimi.ére.

Ex bis alia citationes & quoliher fucile porersnt inrelligs.
Eadem enim inomnibus efiratio .

iy ity
GORGHW

PRO-
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PROBLEMA I
PROPOSITIO L

i VP ER data reGtalinea termi.
N\ nata trianguld AEquilaterum

conftituere.
-a.,s
4 k] nitur,& demonftratio, qua oftenditur, con-

st 3 firuGionem re@e effe inftitutam . Vt quo-
mam primum hoc problema iubet confituere triangu.
lum zquilaterum fuper data re@a linea terminata qua-
cunque’, ita vt linea recta propofita fit vnum latus trian
guli, ¢ Tunc enim figura dicitur conftitui fuper re&a li-
nea,quando ipfa linea efficitur voum figure latus) idcir
coprimum oportet conftruere ex principijs concefsis
- triangulum aliquod , deinde demonftrare , ipfum ea ra-
tione conftrutum,eflc exquilaterum,hoc eft, habere om

N omni problemate duo fotifsimum funt
confideranda conftruio illius,quod propo

nia tria latera inter fe ®qualia . Quodidem in alijs pro- |-

blematibus perfpict poteft . Hac etid duo reperittur fe

re in omni Theoremate . Szpenumero ¢nim vt demon-

ftretur id,quod proponitur,conftruédi eftyatq; efficien-

dum priusaliquid , ccu manifeftum erit ih fequentibus.

Pauca veré admodum funt theorcmata,qua nullam re-

quirant conftrutionem. . _
SIT igitur propofita reQa linea terminata A B, fu-

per quam conftituere jubemur trian- C

gulum 2quilaterum,Centro A,& in-

teruallo re&a A B, adefcribatur cir~ m

culus C B D: Item centro B,& inter-

uallo eiufdem re@x B A , alius circu

lus defcribatur CA D, fecans prio-

rem in pun&is C , & D . Ex quorum vtrouis s NéMpe ex

C, b ducantur due re@x linex CA,CB, ad puntta A,

& B¢ Eritque fuper re@am A B, conftitutum triangu-

& lum

O

’_’- ,‘f‘

b 1. pet.
cd2. d‘f-
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» 154def.

b 1. pron.

€ 23.4ef.
' d g.prom,

¢ 15.def.

G lum A B C, hoc cft, figura re@ilinea
\ cotenta tribus reéis lineis.Dico,hoc
triangulum ita conftru&um necefla-

' rio cflc zquilateruwn. Quoniam retx

AB, A C,ducuntur excentro A ,ad

D circunferentiam circuli C B D, 3 erit

rea A C,refix A B, equalis : Rurfus quia reéte B C,

B A, ducuntur ex'centro B, ad circunfereatiam circuli

C AD,critretta BC,re&e B A, 2qualis. Tam igitur

AC,quam B C, zqualiseft rex AB.> Quarce & A C,

BC,inter fe wquales crunt, atque idcirco triangulum

A B C, crit xquilaterum. Super data ergo reta linea ter
minata, &¢. Quod faciendum erate, .

SCHOLIV M.

V T autem videas, plures demonfirationes in vna propofi-
tione continers, placuit primam hanc propofitionem refoluere
in prima fusprincipia , instio [acto ab vitimo (jlegifmo de-
monfiratino. S5 qu:s igitur probare velit,erianyalum A B C,
confirullum methodo pradiiia, effe aquilaserum , wtetsr hoc
Jyllogifmo demonfirante. -

Omne triangulum babenstria latera equalia, < off aqui-
laternrm .

Triangulum A B C,tria babet aqualialatera,

Tréangulumsgitur A B C , eft aquilatersm .

Minorens confirmabit hoc alio [filogifine .

Qe eidem equalia funt , < turer [z quogue funt aqualia.

Duolarera A C,B G, equalia fun: eidem lateri A B.

Igitur &rduolatera A C, BC , inter f¢ agualia funt . Ac
profrerea omma trialaters AB,BC, AC, agraliaexsfiunt.
Minorem verd husus [yllogifmi Lac ratione colliget.

Linea reita a centro aulic ad circanferentsam cirenli,C in
ter fe funt aguales .

Lirce A Dy A C, funt ducteacentro 4, ad circanferen-
tiamC BD. .

Sunt 1gitur linea A B, AC , aqualcsinter fe.

Ezdemfy razime evnt lines 4 B, B C, equales, cum dy-
eantar a ceintroB, ad circunferentinm C A D. Quamobrem
oy pracedzatis [jlogifani tora confirmata eris.

Non aliter refilui potersnt oines alia propofitioncs non fo-

lum }.
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P

Iums Enclidis , vernm etiam caserorum Mashematicorsum.

Negligunt tamen M athematici refolutionem sfiam infuis
demonfirationibus, 20 quod breisiss,ac facilius finc ca demon
firent id,quod proponitr, vt perspicusm effe potef? ex fuperio~
ri demonfiratione . .

SI1 QY 1S autem fuper data reitn defiderst conflirnere
triangnlum quoque Ifofceles, & [ealenum, id cum Proclo in
hunc modum efficies. Sit reéta
linea A B, circa quam ex cen
tric A,¢ B, deferibantsr duo
civemli,vti prises.2 Deinde pro-
ducatur A B, in vtramq; par
tem ad civciiferentias vfq; ad
prilta C,¢» D. Atgue centro
A, interunallovero A D, " do-
[eribatsr circulns E D F* Ité
censro Byinteruallo wero B C, civenlus EC F, fecans priovem
in punitis E;(r F. Ex quorum vtrolibet, nempe ex E,c ducan
tur adpunita A, B,due rocta E A, E B. Fafinmeg, erit fu-
per reda A Bydtriangulum A B E; qued dico effe 1fifeelesyni
mirum duo latera A E, B E, effs ér aqualiainter fe, & ma
sora larere A B.Cum enim recta A E, A D, ducantur ¢ cen-
tro A, ad citcumferentiam E D F,*erit A E, dqualis rcéia
AD.Itemcumreiia BE, B C, ducantur e cemro B, ad cir-
cumferensiam E CF, erit B E,aqunlisveite B C:Sunt an
temrefle A D, BC, agualesinter fe, (vtrague enim A c,
(B D,aqualissfireiie A B; cum A B, A C,ex codzm cen-
tro A,adcircumferentiam ducantsws ItemB A, B D, ex co-
Aem centro B, ad cirenmferentiam quoque egrediditnr.s Qua
re A C,B D, aqualesinter (o eruns. Addito igitur commsn:
reita A B erit tota A D ,10ti B C, aqualis. )i Igitur
A EB E aquales queque inser fe erunt . Quod vero vtrague |
A E, BE, maor fit qguam A B, peripicuumeft, cum A D,
agqualis offenfaisfs. A E , X maior fit , quam A B; Item B C,
glmlk demonfirataipfi B E, maior quogne fit,quam A B.

onflituzsms igitser of8 [Rper veiin A B, Ifofeeles A B E, ha-
bons duo latera A E, B E, equalininter f¢,¢» maiora latere
A B, gwod facienduss crat: Atqueloac efi demonfiyatio Pro-
cli, aliorumdy inserpretums Esclidis,

BRE-

2 2 perit,

b 3.per.

€ 1.per.

d20. def

trs. def.

fn.dz'f.

g 1.brok.

b2, pron.
iy, prou.

£ 9. pron
! 9.pron.
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2r5.def.

b Ir-def.
‘55, def.

4 6.pron.
eI, pet.

fr. pet.
% 20, def.
b 9. pron.
15, def.
k lx.dejl

19, prom,

ml’o*f:

* 9. prom,

BREVIVS tamen videtur

#3iki poffe demonfly ari, triigs
Ium A B E, effe Ifofceles, hac
rarione.a Quonid AE,equalis
effreita AD, > reffa AD,eft
duplarecte AB, pprerea quod
BA,BD,xqualm'nterﬁﬁ;m,-
erit @A E, Auplaredia A B.
Rurfiuso ga BE, aqualis off re
8¢ BC,6BC,dupla eft ipfius AB, ppea i< AB,AC,2qua
les funt inter fe,erie & BE, duplaipfius AB.C# igitur vtrag;
AE,BE,dupla fit ciufde AB,d eritt AE,BE, inter fo aguales,
maigresq, ppreveareita AB.Ifofeeles ergo eff tridguli ABE,

1AM wvers,fiex punito A, ducatur lineareita A G, ad
circumferentiam E G F , qua non fit eadem qua A E , vel
A D,fecans circumferentiam E H D, in punétoH,ér ex G,
ad B cducatur aliareita GB, € confiitstum erit riangsulum
A BG, fuperreiia A B,quod dico effe fcalenum.® Quoniam
A G ,masor effquam A H: i Sunt autem A H, A E,ex cen-
tro A, dutla,inter f¢ aquales;erit (& A Gumaior quam A E,
boc eft,quam B E.quaoffenfi eft equalis ipfi A E; igitwr ¢y
whaior erit A G, quam B G, *cum B G, fit aqualisipfi BE.
Eft antem & B G, mator, quam A B, propterea quodsota
BC, wqualisspfi B G, ! masor fit quam A B, pars. Omnia
ergotma latera trianguli A B G, inaqualic fune , ideog, (s
lensm eft ex definitione; quod erat faciendum.

BREVIVS quoqueofiendemus, sriangulum A G B,
¢ffe [calenumshac ratione.Quoniam tam o A H,AD,ex cen
tro A, duits, funt aguales,quamB G, B C, ex centro B,du
Ge: Swuntautem A D, BC, ipfins A B, duple, quod A B,
vtrigue B D, AC, sgualis fit;erunt quogue A H,B G, ipfius
A B, dupla,ac propterea maiores, qui A B.Cum ergo, AG,
maior fit,quam A H,fine guam B G, fcalenum erst triangs-
lum A G B,babens lavus A G, maximwm ; B G,medinm, dr
A B, miniinum .

PRAXTIS.

CONABIMV R infingulis fere problematibus En-
clidistradere praxin quandam facilem, & brewem,qua offiti
pojjit id, quod Enclides plursbus verbss, azque lneis contendit

tonﬂmen,-
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| deferibantur Auo arcus civeslornm fe interfe- B

confiruere;1dg, in s prafertim cbfernabimus, gua frequentro
rem yfim habent apud Mathematicos , ¢ 1n quibus praxis
compendism aliguod fecum videtur afferre,

ITAQV E triangulum equilaternm ita ~
[acile confivsetur fuper datareita A B.Ex cen 7
tris A, & B, interuallo verodatarecie A B,

cantes inpunido C , fiue hoc infralincam contingat fiue [4-
pra.Poff hac ducantser duaredis AC, B C, ex punito C, i
punita A, o B;fadumg, erit, quod proponitur. Ciius rei ea-
Aem oft demonftratio cum fuperiori, fi mado cirenli cffent iv:te
grisacperfechs. Tranfirét enim neceffarioper puntta A, ¢-B.
1SOSCELES ita conficietnr . Ex cemsvis A, (> B,
intersallo vero maiore quam A B fidatam rectam effe veli-
mus minus latus; vel minore,f§ eandem in latus maius eliga-
mus , defcribantur dsuo arcus
fecantes fe in C. Poflea ducan

C
tur vecte A C ,¢0 B C; con- G <
Srructumd erit 1fofceles : quo-
niam A g.B C, aqualeseriiv A B A B

proprer aqualeintersallum af-
Jumptum,maius fcilicet, aut minus, quam recen A B.
SCALENVM denique hoc modo fabricabitnr fuper
datarecta A B. Ex centro B, interuallo vero
maisre,quam B A, deferibatur arcus aliguis: C
Itemex centro A, intersallo vero adbuc maio
re , quam prius affumptum, defevibatur alter
arcus priorem fecans m C . Deinde ducamsur AL B
recte A C,B C;conflisntsumd, erit Scalenum,
vt confiat ex naqualitate internallorsm, qua affumpta fue-
runt in conftructiones .
CET ERV M quo pacto triangulum conflitui debea:
habens rrialatera aqualia tribus datis linsis quibufiungu,
Sfingula fingulis , lassus explicabimns propof. 22, buius Libri.

PROBL. 2. PROPOS. 2.

AD datum panétum ,date rectg li-

ne¢ ¢qualemreétam lineam ponere.
SIT

2.
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z 3.,6:!.
by pet.

€ IlP'i”’i'

dz pete

e 3. pets

frs.def.
8 3.p707

b rs.4ef.

i x.pren.

X 3. pet.
Ly pet.

SIT punéti
datum A,& da-
ta retta linea
B C, cuialiam
re&tam aqualé
ponerc oportet
ad pun&um A.
Facto alterutro
extremo lince
B C,nempe C, centro, *defcribatur circulus B E,intcr-
uatloreétz B C. Et ex A, ad centrum C, b retta ducatur
A C;(nifi pun€tum A, intra re¢tam B C, fuerit : Tunc
cnim pro linea duca fumctur A C, vt fecunda figura in-
dicat. )Super refta vero A C,¢ conftruatur triangulum
xzquilaterum A C D, furfum, aut deorfum verfus, vt li-
bucritscuins duo latera modo confhitutaD A, D C, ver
{usrectam A C, d extendantur 3 D C, quidem cppofita
punttodato A,viquead circunferentiamin E; D A, ve-
ro oprofita centro C, quantumlibee in F. Deinde cen-
tro 1D, interuallo vero re€te D E, per C, contrum tran-
feuntis , talter circulus defcribatur E G, fecans re@am
DT, in G. Dico re€tam A G, qu pofita ¢ft ad pun&um
datum A, equalem cfe data recta B C. Quoniam D E,
DG, dultx funt ex centro D, ad circunferentiam
E G,fipfz inter {c zquales erunt : Ablatis igitur D A,
D C,cqualibus lateribustridguli aquilateri A C Dyt re
marchit A G,zqualis rete C E.Sed eidem C E,b 2qua-
lis eft re@a BC.(cum ambx reétz CB,CE,cadit excen-
tro C,ad circum{erentiam BE.) Igiturreétz A G,BC,
quandoquidé vtraque equalis cft oftenfa reétz CE , in-
ter feixquales crunt , Ad datum igitur punftum, &c.

uod erat faciendun .

QVOD fi pun&um datum fueritin extremo dat
linex, quale cit C, facile abfoluctur problema . Si enim
centro C, & interuallo C B, % defcribatur circulus , ad
cuius circumfcrentiam re®a ! ducatur vtcunque CE,
erit hxe pofita ad pun€tum datum C, = equalis date re-

=i5.4f G2B C,cum viraque & B C , & CE, ex codem centro

egrediatur ad circumferentiam BE .
- SCHO-
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ST HOL IV M

H VIV Sproblemarss wari of e prffint cafus,ve ast Pry-
chus. Aut entm Radim pii iim 05 i0fr dara v laefi prfienms
mt extra Dfim 2 Siinisfay -erit el Alternan cxirenmoyiim
eins, vel inter IPUM G incebit exswemnm . Si wero extrap:
fam,erit vel e divecto dura linm isa vt produtioin reé? i, 2
consinsium per itfim punclum trenfeat;vel nom e divecto, ita
t ab 11 fs ad dare linza extremersum onodnis rects kinea du-
cta cum datarecta angulum efficiat 5 quo modr vel fipra
daram lmesm erit conffurutam [weltnfm, we:manif.jlum

eft. 1 omnibus autem iffis cafibus fimper eadom coft couflrn- |

ctio & demenfiraiio . Quok fiin conflysactione fas wimison-
lum A C D, fuperrecta A C,1fifeeles, eodeon modo ofterd -
musyrectam 4 G,yecta B C,apnlem gffe. . .

PRORL 3. PROPOS.'5.

D VABV S datis rectis lines inédu'd
libus,de maiore ¢qualcmminori reGam |
lineamdewahere. - - SN

" 81 NI duee rofte thirquales Aymindr., & B C, ma

{ iovioporteatggrex maiore B-Cy detra~ A
hereoﬁﬁcam cqualem minori A. Adal- —
terutrum cxtremorum line® maioris D,

B C, nempe ad punétum B, 2 ponatur A

aligua lincay qua: fit 8 D, 2qualis mi- E
nori A . Deinde centro8 , internatlo
awrem B D,circulus ¥ deferibatur fecans BC,in E. Dico
B E, detrattam efle xqualem iphi A. Quoniam BE.,
<xequalis eft reca B D,& cidem BD,xqualiseft reta A,
pertonftrudtionem-; verunt A,& B E,inter fe wquales.
Duabus igitur datis reitis-&c.quod erat faciendum.
QYV O D fiduzrciiz date-coniungantur in vno cx-
tremo,qualesdit B:D , & B C, coniunéee in extremo
variulqs B; deferibendus-erivcirculusex B, adinterual-
lun mimoris B B, Hic cnim-auferet B E , ®equalem iphi
b D, vt conflatex defimitione circuli, ‘

F  scHo-|

2 2:primi.

b3, pet.

< rs.def.
d 1. prom
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SCHOLIV M.

V ARIOS etiampoffe cafus effe inhoc problemate , me-
w0 sgnoras , cum dua Iinee inaquales daravel inter f¢ di-
Lens,isa vt newtra slteram contingat;vel won,fed ve! coniun
Zantur ad-unum exiremum , vel fe mutuo fecent , velcerte
altera alterams fuo extremo tangar Auniaxat, (rc. de quare
lege Procium hocin loco .

THEOREMA 1. PROPOS. 4.

ST duo trianguladuo latera duobus
lateribus ¢qualia habeant , verumquee
vtrique;; habeant vero & angulum an-
gulo ¢qualem fub zqualibus redis li-
neis contentum : Et bafim bafi 2qua-
lem habebunt; eritd; triangulum trian-
gulo zquale ; ac reliqui anguli reli-
quis angulis zquales erunt,vterque vtri
gue, fub quibus 2qualia latera fubten-

untur.

SINT duo triangula ABC,

. A DEF, & vnius verumque latus AB,
IA A C, zquale fit altcrius vtrique la-
1 CE £ teri DE, DF, hoceft,A B,ipli DE,

& AC, ipfi DF; angulusque A, ¢6-
tentus lateribus AB, AC, a:qualis angulo D, contento
lateribus D E, D F. Dico bafim B C, zqualem quoque
eflebafi EF; & triangulum A B C triangulo DEF; &
vtrumque angulum B,& C,vtriqueangulo E,& F.id eft,
angulos B, & E ,qui opponuntur lateribus zqualibus
A C, DF, inter fe ; & angulos C, & F, qui opponuatur
2qualibus lateritus A B, D B, inter {c quoq; cfle gcl!ua-

es, |
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les . Quoniam enim reéta AB, relte D E, ponitur ®qua-
lis,fit,vt fi alteraalteri fupponi intelligatur , collocato
pun&o A,in pun&o D; ipfe fibi mutuo congruant,pun-
b ¢tumg; B, in punum E, cadat. Neqs enim dicere quis
poterit,partem rc&¢ A B,re&te D E, congruere, & par-
tem non, quia tunc dux redtx haberent idem fegmen-
tum commune, ® quod eft impofsibile . Quad fi t&u\:'s di-
cat, pofito puncto A, in D, cadere quidem punétum B,
inE, fed reGam AB, cadere vel ad dextram,vel ad fini-
firam D E, clandent duz re@tx line® fuperficiem.c quod
fieri non poteft. Quarcreta A Byre&e D E, congruct,
vtdictum eft. Cum crgo angulus A,angulo D, ponatur
®qualis , 4 congfuct quoque alter alterishoc eft, re@a
A C, refle D Fycongruct,punétumque C, it pun&um F,
cadet,ob xqualitatem' rectarum A C, DF. Bafisigitur
B C,bafi E F,congruct quoque : alias fi fuﬂ'a caderet,
aut infra,vt efficeretur re®a E G F, vel E H F, claude-
rentdux re@x EF,EGF; vel EF,EHF, fuperficiem,
gxcgare cnim nemo poterit,tam E G F, quim E H F,re-

3 ¢fle, cum vtraq; ponatur effe cadem,qux refta BC,)
juod cftabfurdum . Duz enim refte fupericiem e clau-

ere non poffunt,Quocirca f bafis B C, bafi E F,equalis
erit,cum neutra alteram excedat; & triangulum A B C,
triangulo D E F; & angulus B, angulo E; & angulus C,
angule F,zqualis,ob candem caufam, exiftet , Quare fi
duo triangula duo latera duobus lateribus gqualia ha.
beant, &c. Quod demonftrandum erac,

SCHOLIV M,

; R EC T E Euclides duns conditiones pojisit ins anteceden~
te huins theorematis, quarnm prima eft , vt duo latera vnius
trianguli aqualiafint duobus lateribus alteriys triangsli,
vtrum g, vtrique ; Secunda,ve anguliis stiam uniss comtmn-
txs illis lateribus equalis fiz anguls alterius contento lasers-
bus, qug iftis funs aqualia . Deficience enim alternira ha-
rum condusionum,megue bafes , neque reliqui angnli poterunt
unquam effe :]Z“d” » et probe hoc loco m Proclo demonfira-
tur : Trianguls veroipfz licet poffint effe aqualia , paﬁ:;“w:

F & :

4 8.prem.

g &-pron.

« 2.prom.

b ro.pron.
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duntaxar conditione deficiente , wt «x feholio provef. 37 -
ises lib.conflziit tamen razo nimedum iilud conringet . Sine
emmtvianguiorun: AB C, DEF, anculi A,¢p D,aquales,
nemtercets , & dnrera A B, A C, squalia lateribus D E,
A D F,nenquidem vtrum-
AN 4 D : gue vtregne , fod illa fi-
’/ $ \'\ 2 s mal fionpea bifie fimnl
];f o bt /_'_“;___\ ﬁ(m;::.";,/.;'.'g} AB, ;.AC,
s CE, V429 F 40 ambofiml fficrant
. . 7-At weroDE, fit 2. (3
D F, 5. vt amba guogue fimu! 7. coifirrnant . Quibus pofi-
sis,erssbafis BC, 5, bafis EF,s radix quadra:.a buiss nu-
mcri 2 0.qua maior quidim off quam s .miuor autem, quam
6. Itemn area trianguls A B C,erit 6. area vero triangsnli
D EF, 5. Angubs denique fuyer bafim B C, inaanales ersnt
angulss fuper bafim E F. Qua quidems cmma itaeffe , bic
ajr'mderemm, mji ad €orusm avﬂlcllﬂrgr;'on:m rcqujrh rentuy
multa, que nondum funt confirmata. Vides igitur omnia
inaguaita effe.propreren quod non Vtrumaque lirus virigue la
ters aguale exsitit indictss triangulis ABC ,DEF.
RV RSV Striaugulorum A BC, DEF, lasera A B,
AC, squaliafint late-

. A . R ribus DE,DF, vtrum-

ks £ . s § quevtrigue,fird, vnum-

A V484 quodaue 5; anguls vero

B D C ¥ 2oy A, & D, conzenti dicris

‘ 4 Lateribus inequales, fieg,

A, maior,gui D). Qruibus coict ffis, erit bafis B C,maiorba-

fe EF, vt propef. 2x. bwius librs oftendetsir . Quod fi bafim

B C. ponamus efe &, bafim autem E F 4. erit arcatriangs-

li A BC, 12, areavero triarguli DEF, radix quadrata

buius nsimers §.4.quz maior quidem cfi quam 9.minor vero,

quar 1 0.id quod noriffizsum ¢} Geomstris V£ igitur dso-

rum triengulorum & bafes, & angrnec non triangsla ip-

Sfa wpualiainter 3 fint  neceffe eft, it virsmaue latus vnins

aquals fit vtrigue laters alserins,dp angwliquogus dsctis lg-
teribus contenivaqurles exiftans, v optime Asxse \Eschides .

THEOR.
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———————

THEOR. 2. PROPOS. 5.

ISOSCELIVM triangulorum; |

quiad bafim funt,anguli inter fe funt
zquales: Et productis gqualibus tectis
lineis, qui fub bafi funt, anguliinter fe

¢quales erunt,

SIT triangulum Ifcfieles ABC,
inquoduo latera AB, A C,inter fe
fint aqualia ."Dico angulos ABC, .
A C B,tupra bafim b C, equales intar EL c .
fecfic s Ttem fi lacera ®qualu A B, k “
A C, producantur quantum Ltuerit, D F
vfque ad puncta D, & E, angulos quo- _ _é
queD B C, E © Byintra balimca ndein . .
B C, efic cquales . Ex linea enim AE, produ&aini-
nite* abteindatur A F, cqualis iplt A D, b& ducantur

4 rese BF, C . Confiderentur deinde duo triangula

ABF,ACD. Quiacrgoduolatcra A B, AF,trian-
guli A BF, cqualia funt duobus lateribus AC, A D,
teianguli A CD, vtrumque vtrique , nempe A B iph
A C,ex hypothefi, & AF, iph AD, ex conftructione;
angulusg; A, contentus lateribus A B, A F,zqualis cft
angulo A, contento lateribus A C, A D, immo angn-
lus A, communis eft vtrique triangulo: <Eritbafis BF,
xqualis bati C D ;& angulus F,angulo D & angulus
ABF, angulo A C D jcun & priores duo, & peflerio-
res opponantur equalibus latenibus in dictis triangulis,

- vt patet . Rurfus conliderenttir cuo triangula BDC,

CF B. Quontim vegp re@te A Dy A F, equales: fung per
conftruttionem , fic ve, fi auferantur ex ipfis gquales
‘AB, AC & reliqug BD, & CF, fint equales . Quare
duo latera BDV,%

dunbus lateritus CE, F B, trianguli CF B, vtrumque

§ verique,, videlicet B Dyipfi CF, & D C, ipfi FB; vt pro-

batum eft : Sunt autem & anguli.D, & F, contenti diclis
. F 3 late.

C, trianguli BD C, equalia funt.

O

1 3. primi.
® 1. petr.

¢ ¢, primi.

d;.prm.‘
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lateribus equalibus gquales, vt oftenfum ctiam fuit .

Igiturs crit angulus D B C, angulo F C B, ¢qualis ; &

angulus B C D, angulo C B F. Tam enim priores duo,

quam pofieriores , Bqualibus opponuntur lateribus ,

A exiftuntque fupra communcin bafim

B C, vtriufque trianguli BDC, CFB.

Quod fi ex totis angulis ®qualibus

C A BF,ACD,(quos ¢quales cffeiam
demonftrauimus in prioribus triangu- .

D 'y lis)detrahaneur anguli ¢quales CBF,

.é B CD, ( quositidem in pofterioribus

trifgulis modo probauimus cffc gqua-

les )b remancbunt anguli ABC, A CB, fupra bafim

B C, ¢quales:Oftenfum eft autem in pofterioribus trian

gulis , & angulos DBC, F C B, qui quidem funt infra

candem bafim' B C, cfic ¢quales. Igitur & anguli fupra

bafin inter fo, & anguﬁi infra candem inter f{e funt

equales ; Ac propterea Ifofcelium triangulorum quiad

bafim funt anguli y &c . Qrod cracdemonftrandum,

SCHOLIV M.

HE C propefirio vera etiam efft in triangulis souilate-
ris, cswm in quoliber reperiantur dus lacera inter 2 aqua-
lia, licet eam Enclides folis 1fofcolibus triangulis videatsr
accommAaflc . Exiffentshis enim duobsus lateribus AB,
A C, trianguli A BC, wqualtbus , fius reliquum latus
B C,ifis queque iz aquale, vt contingitin trizngulo aqui-
latero , fiucinaquale , ve in Ififzele accidit , neceffario ccn-
fequitar , & angulos fupra bafim inter f¢, & angulos infra
eandeminter fe guoque cffe aaseales, vt cenfar ex demon-
ferations [radicta. . Solet antem theeremna hec tyronibus
Sfubdifficile, & cbfinrinfislem wideri , tropeer multiindinem
linearam , ¢ angulorum quibss nondum funt affueti. Ve-
runtamen, fi diligenser theorematis pracedentis vis ac de-
monflratio ponderetur , nonms:lto labore hoc, quod pre ma-
nibus habemus , a quolibet percipictar , fimedo memor fit,
illos anguilos triangulcrum probari somales effe,in anteceden-

| titheoremate , qui aqualibus Interibns opponuntar . Quod

quikem
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quidems quoniam Campans non appofuis,can(a [uit,vé con-
fufa effe videarur y & fubobfcura eins dgmonfirasio .
VERITA S porrd buius A
theorematis , quond viramgue -
partem, facile quoqs demonfira- S
vi poteft per fuperpofirionems , vt
demonfirata fuit prapofciv 4.
Sint enim rur(um in triangslo . E
A BC, duolatera aqualia AB, , i D,k
A C, gua prodiccantur quantumlibet v, B .
Dico mq:; angulos ABC, ACB ,ﬁ:pmfzzf‘im BC, inrer
[¢ aquales effe,quam angnlos DB C, E C B,infra eandem
bafim . Si enim concipiamus mente trianguinm ABC, trian-
gudo A C B, (izavtidem triangulum fit infiar duorkm)
Superponi , itavtrecta AB . recte AC, fuperponatwr, ca-
det punceum B, inC, ob aqualitatens lateram AB , AC .
Qo pofito, cadetrecta A C , fuper rectam A B; ok
litatem , fiue identisacem anguls A ; atqme pnmmg » i
puncram B, incider, propter agualitarem lazernm AC, AB.
Quapropter angulus ABC, angslo ACB,¢r anguius DBC,
angulo E CB, congruet , » ac proinde tam illi, quam bi , in-
ser foaquales erune . ’

COROLLARIV M.

E X hacpropoficioné quintaliguet, | A
omne triangulum equslatersms effe €~
quiangslum quoque : Foc ¢5t, tres an-

wlos cuiuslibet trianguls equilaters ef- B C
?c snter (¢ aquales . Sis anims triangulnm equilate-
rums A B C . Quonians igitur duo latera AB, AC,
funt equalia b erunt dxo anguli B , ¢ C , equa-
les . Item quia dso latera AB, B C, fumt agqua-
Lia, erum & anguli C , @@ A, aquales, %4" om-
nes tres A, B, & C, equales crunt . Quod often-
dendum erat .

F 4 THEOR.

. 2.prom.

o 5. frimi,
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'THEOR. 3. PROPOS. 6. |

S I trianguli duo 2nguli zquales
inter {e fuerint : & {ub cqualibus an-
gulis fubtenft latgra, xqualia inter fc
exunt . S

~A~ . IN. triangulo ABC ; fint duo anguli
. CABC, ACHE, tuper litus B C, cqualcs .
Dicoduo lategrillis oppatita AB, A C,
¢fle quoque gqialia . Sienim non credan-
o tur cquatia y exiflentibus nililominus an-
- gulis dictis equalibus, erit alicrum maius
altevo; Atizisur AB. , maiusquam A C, i neri potelt :
Gtax Ak, ablindatur in D, relta B D, ¢qualis re-
tiq A € ;¢.que minor dicitur cle quam A-B, ) ducator-
Gué récid &0, Conderensus i duo ériangula ACB;
D.8C. In quibuscum dunlatera AC, C B, triangu-
li A € Bjaccualia fint duobus hateribus DB, b Ctrian-
guli D B C, virumque virique, neaje A€, iph 2B,
¢ abfeidimus enim ex A By i A C, concetlu aduerfa-
ri), acquilen DB, &aCh, iphh B C,cum it unumn
& idem $¥int autem & anc i ACB, D38 C, contena
ti dictis later.bus acquales,per L pothefin s b Esunt
triangula ACB,D B C, eequaliatots, & pars,quod
ficri pog poiclt.Nonigitur eyunt latera AB, A C,inae-
qualia , § anvalt B& €, tvrer lates B, acquales funt,
ne Lol phreigequale ciic consedaius: fed acoualia
exifient AQuare b triangull duoangub, &c. Quod deq
monftranlug €tag.. . . L L

T A Wt
UL acedLEIv M,

- ot CaRY A}
TCONVEBRTIT Feethrorama primans Navtem frace
AR Nunsib: demnfivarsom sit, i duo {atera triang uli m-
ter [z equalia fucrint, argpios, e ad bafim fiine, ofle quogué
gquales: Hic verc,f; angiels ad ocfim fint tguales,laicra quo-

HALCs ILIE s .

e Sw N t . gue
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que angules illis oppofita s gy ita. Non awtem i irum 2li-
oye dzbos Ordiriy ¥ Muctiernaiscs interdens consess s propos
JFeoncs, 1rA vt ninE €% Anteco@enty i sam cous o ccllizar
per demouirationem cornf quens alijuad st vero riivfin ex
confequeire hoo concaffo inferant per aliamdeniosfirarioncm
anteccdrns ilind, vt 89 Enclide in bifte duabysproximis tro-
pottiemlos Fidnm el Fpontficimeds: Nou debet,ingsiam, v-
Auri mibrsm, quoniary non femder inrcbus Mashemiticis reci
procantsi nxsecedens &p senfeguens . Kam inprofefionibis
neceffariis; ouples fune propajrtionss Gecnetriey o potcff inter-
dum predicatum effe vnine [0 s fulselto, vt cson Linloits-
css loguamur. Quare tunc nip przerit conuorts prodofitio
Nam neceffaria ¢ji Focprepefitso s (Qranis hemo ¢ anzinal.)
non tamzn ¢ :nucrti poref? vnuer[s liter , cum non orne ani-
mrifit homio. Ita qucgue fier: potcft in propofitioniins Geemne-
tricis necefJarijs : Cusss ego ves vnxm @uiusRxAL BINC cxem-
plum tale inmedium proferam . Denouflrar Licicdes pro-
Dof- 16 bulsnslib.-Sitriziguls cuissuts vsrin laus produca-
214z, Angulury externum maiopens of 2 duviws intersis fili op-
pofitis s In gua guidem svap ofition: anllo wads ant.ocod s, &0
confequens reciprociitnr: Non en‘in featutir [ fusrs criuenis
veitsineg vno latereproducto, angnius exterrus maior it fin-
Zu/ts inzernis opfofiess , fiyteram siiam effe ruingalana; cin
pfliretiam'effe quadrslatera fignra, vt-ad proirs. 16, kst
lib.offendemses . Eodemque mado multy als; provefisicnes con-
wers nequennt; Quam ob revs poc e offyut privs d nangiret
Geomerra, propsfstsonem aliqram conucrtishee ¢f ;s anzec dins
O confoquens ilius PECIPPOCATI, AN GUEI 0X L cqitente con
ceffo colligat antecedens. Neon conticrtit ase*em Esec/ides omines
propofitrones, g conwerei poffuns, fd eas dunzaxar , quars:
tonserfione maxime indiget: Nos tam:m dabimzs operam, vt
[fere srmnes il conieers amvis, qug aliguam widcbuniur affer-
re vitlitatem . : . .

v

. COROLLARIVM: -

. SE [, rr 7' V ch/nc propoﬁnbm, o}ﬁ'm trion

Wl sqmangubim, id efl, cuina omies anguls lune
, o L2l

A - - v
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c  #quales , effe aquilaterum . Quod quidem

canuer(um eit corollary quinta propofitio-
- A nie, vt liquet . Sint enomtridgnli A B C,
A B yres anguli equales . Dico ipfum effe
1 aquilaterums . Cums enim duo anguli B, &
2¢-privsid C,flnt aguales,s erunt latera A B, AC, equalia.
Rur fiss cum duo anguli A, B , fint aquales,erunt
guoquelatera A C, B C,equalia , ¢ idcirco omnia
tria latera AB, BC,AC, 2qualia. Qad osten-
dendunz eras .

EX PROCLO.

LICERIT nobisetiam conusrtere fecundam partem .
quineg propafitionis, hos modo. . .

Si trianguli cuiuslibet produ&is duobuslate-
ribus , anguli infra bafim fiant 2quales, & duo
laterailla zqualia inter fe erunt. :

A Trianguli enim A B C, produclis lateribsuc
. AB,AC,4dD, &E, fiant anguli DBC,
’ B ¢ ECB. infrabafimB C. gquales . Dico latera
A B, AC, cffe guoque inter fe tqualia. ExC E,

b e psin & guaniumlibet producta® abfeindarnr C Fequa
3-prems. g\ (#itfiB D, & ducanurred¢ BF, F D, D C.
Confiderenssur deinde triangula DB C,FC 5.

n quibus cerslatera D B, B C,aqualia fint lateribus E C,
C B, wtrumaue virsque,nempe D Bipfi F C,per corflrudtiz-
sem, ¢ B.C, ipjs C B, gaod fit wnum ¢ idem:fin: autem ¢y
l ~ngule DB C, F C B, diééis lateritus centonti equales , per
. wusns | Byiathefim : <erunt & bofesC D, B F , aguales , b anguls
I B CD, CBF, fuper has bafes,cum opponansue agualibus
Latersdus B D, CF, agnales . Ablatis igitur bifece angnlis
e7nalibus B C D,C BF, exangulis F CB,D B C,per by-
d sathsfin aqualibns,dremancbunt angunk’ FCD,DBF, |
- 3-pron. cquales. Confiderentser rurfus triangnia D BF, ¥ C D. In-
: " quibus |,

Toeam e e —
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quibus quoniam lateraD B, BF , aqualia funt ! ateribus
F C,C D,vtrumque vtrigue, nempe D B, ipfi F C,ter con-
firudionem, de BF,ipfi C D, vt modo offenfurs eft; Sunt an
tem (o angnls contents didlis lateribus DB F,F C D, equa-
les, vt etiam fuit nuper demonfiraznm:» Brit angulus BD F,
Juper bafim DF , trianguli D B F , aqualis angulo CFD,
[uper eandem bafim F D, triangu!i F C D). Hi enim aquali-
bus lntevibus opponsintur . Cum igitur in triangsulo ADF,
duo anguli ADF, AFD, fint aquales , vt munc offendi-
mus, erunt latera A 1D, A F,aqualia. A quibns fi reiia BD,
CE, per confiructionem , aguales demantur , < reman:buns
A B, AC,larerasrianguli A B C,aqualin. Quod erat offen
dendum .

THEOR. 4. PROPOS. 7.

SVPER eademre®alinea, duabus
cifdemrecislineis ali¢ dux re@glineg
®quales, vtraque vtrique , non confti-
tuentur, ad aliud atque aliud punétum,
ad eafdem partes, cofdemque terminos
cum duabus initio ductis reis lineis
habentes. ' :

SV P E R rea A Byconftituantur ad pun&um quod-
uis Cyduz rete lince A C, B C. Dico fuper candem re
&am A B, verfus partem candem C , non pofic ad aliud
punétum,vt ad D, conftitui duas alias re@as lineas, qua
fint xquales lincis A C, B C, veraque vtrique , nempe
A C, ipfi A D,qug eundé habent terminfi A; & B C, ipfi
BD,que eunjcm ctiam terminum pofsident B. Sint
enim, fi fieri poteft ,re@2 A C, A D, inter ft , & rcéiz
B C,B D, inter fe ctiam 2quales. Aut igitur paGum D,
eritin alterutra re@arum A C, B C, ita ve reGa A D,in

1 ipfamre&am A C, vel B D, inipfam B C,cadat; autin-

tra

* g.primi.

w C.primi.
¢ }:pron.

7

TR
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2 s.primis.
b 2.Lr6n.

o5 primi.

4 s.frimni.

tra tianruium A B Cyautexera.Sic primo punctum Dy
in alrera reccaruin A C, B ¢, nempe in

c A C,ve A Dyfic pars iplius A C.Qucniam
igitur recte A C, AD, cundem terininum

A, habeates dicuntur aquales, erit pars

A B A Ixroti A Cyrqualis.Quad fieri non po
teft . Sitdeinde punituia DDy intra trian-

selum A B C, & dutaa recta C D, producantur recte
B C,BD, vijacad By & F. Queniamgitur in triai gu-
1o A € D.ponuntarlatera A G, A Dyxqualias erunrun
wuli A C32,A D Cytuyer bafia C D, waqualess Eft au-
tem anculus A C D, minor angulo D CEj;ncimpe pars
tote: !:‘_;i:ur &an~ulus A D C,minorerit codem angu-

lo D C¥.Quarcanzlus CD Fopars ipfius

D

B .

FA- A DC, mulro mivor erit eodem anculo
AN DCE. Rurtus,quiaintriangulo BCD,
/ ) lutera BC,L D, ponuntur :cqu.xli.l, cerunt

anguliC DF,D C E,fub bati C D,zquales

-t Ollenfumautem fuit ,quod idem ansules
A B ¢cp F,multo fit minor angulo D CE.ldens
ergoanaulusC D ¥, & minoreft angulo DCE, & ci-
derm gqm'u's,qund clt abflirdum, Sutpofiremo purétum
Dyexiatiiun sulum A B C Autigitur in tali ciitloco,
vt vna hines fuper alterd cadat,vtin priori higura,dum.
modo loco Dy intellizas C, & loco C yiptum Dy ex cue
rusfus colligetur pars xqualis toti, qued ef

c D adbfurdun, Autin tali erit locogve pofietic
res Jug linec anbiant piiores duas, ceuin
pefteciori fizura, modo loco Dy iterum in-

tciligas C, & D, loco C. Que pefito, in idé

A Bativlum incidemus, nempeancula D CE,
E & minotem efle anzulo CDE, & ¢i-
o dem equalem, vt pedtpicunm eft. Aut de-
nique punctum D,ita critexera eriangu-

lun A B C, vtalcera lirearum peferio-
rumynenpe A D,fc et aleeram priorum,
veiptam B C. Dudaigitur retta C D,
A B cun in viangulo AC D, litera AC,
A D, ponai.ur xqualia, scruntangui ACD, ADC,
fupra

e
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| fupra balim C D,vquales: Ac proindc 2 mum

angulus A D G, minor ficarvulo D C, (/:-C_;b
pars totaserit& angulus A C Dyiminor co- \
dem angulo B D C. Quare mulio minor / \
erit angulus B C.D,paisarguli A CDyan-
gulo codem B D C. Rurfus, cum in trian-

ulo BD C,lascra BC, B D, ponantur aqualia, Merunt
anguli BC D,B D C, fuper bafin €D, cquales: Eit au-
tem iam often{umyangulmn B C 12, multo ctle msinoren
angulo BD C. Idemigitur angilus B C D, & minor ¢t
angulo BD C, & cidem xqualis , quad et abindum,
Nonergo equales fune interfe AC, A D, & inter f¢
quoque B C; BD . Quare fuper cadewn redia linca y dua-
bus cildein retiis lineis,&c. Quod erat demonfirand? .

ATTB

SCHOLIV M.

FIERI poféﬁ; vt duglinea AD, B D, aqueles fint dua-
bus A C.BC, vrraguevricue, vr AD,;pBC, B D,

-ipfi A C.vt vitima ficura indicas.i erum hoc medo non egre-

diuntur ab eodem tsnito ines ilis , que fivar aguiics inter 2,
wr conflar . Sola enim A C, A D, esandemn limitem pofiid it
A ; 1tem B C, B D, exndem Bioptimed. demon/iyinns fuie
ab Euclide , fievi nen poffe,wt A C, A D, fnter (2 /5t aquea-
les,ira vt B C, BD,guogue inter [ aquales exifant . Reéte
igitur in propofitsone appefita funt hecverbazecfleing, tormi-
mos cum Auabus initio ductis refis inets hatontes Rusfs pof-

1 funs effe drse Iinee finud firnpte A D, B D, equales dieasus

lineis A C, B'C, fimul fumptis,ut ineadem fpnra poviprce
poteft : Sed hoc nom cfiendis Euclides fieri non peffe. Dixie
enim non poffe vtramque verigue efle aqualem, gac.

Eaders vatione poffintex A, ¢ B, in-
FaA B, lafimmiangli ABC, boceff,

Sam,itavr-A D,exiens e punélo A, equa

C
1 ad contrarsas tarses, duci dua lineaveita .
AD, BD, constenicnres ad aliguod tun- A/ B
n

hs fir i5fi AC; & BD, egredicnsex B,

equalispfi B C vt perfbreusim ¢ji i a> ofieafigure. Non ici

4

twr fine-confa adiccurEnclides-ad eafiem partes. Divig; o)

prtoryat

L9, prom.

oy premi
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3 4. prox.

potersunt dua linca A C,A D, equales inter f¢,cxndem termi
num A, poffidentes; Sed hoc pofiro, fieri nulla varione poterit,
werelique due B C,B D, serminum habenses eun

R D demByinerfe greoguee fint aquales, vt inbac figu
A v apparet, O ab Esclide eft demonflratum. Ap-

pofite izitur dictum eft in propofitione : duabus
etfdem reftis linzis alia due reita linea aquales,
veraque vtrigue,érc. Quare vt plane feopus Eu-
propofizions propofitus intelligatur,diligenter fingn
L& verba propofitionis fnt ponderanda.. .

T HEOR. 5. PROPOS. 8.

ST duo triangula duo latera habue-
rintduobus lateribus, vtrumgq;s verique,
¢qualia , habuerint vero & bafim bafi
¢qualem: Angulum quoque fub ¢quali-
busrectis lineis contentum angulo ¢qua
lem habebunt. |

A
clidiin bac

SINT duolatera A B,A C, trianguli A B C, duo-

bus lateribus D E,D F, trianguli D E F,aqualia, vtrum-,

que vtrique,nempe A B,ipfiD E, & A C,ipfiD F;fit au-
tem & bafis BC, bafi EF, ®qualis. Dico angulum A ,
fquﬁlcm cfle angulo D, quorum videlicof vterque diGis
atcribus continctur . Nam fi mente intelligatur bafis
B C, fuperponi bafi E F , 2 neutra excedet alteram, fed
pun&um B,congruct pun&o E, & pun&um C, pun&o F,
cum h bafes ponantur ¢quales inter fc. Deinde fi trian
- guli ABC,

cogitet ca-

A »p P DQ
AN ¢\ dere fuper
' } triangulum [
B CEL— ¥ FE g DEF,ca-

det pun&i

A, aut in ipfum pun@um D, aut alié . Si pun&um A , in
ipfum
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ipfum pun&um D, cadat,congtuent fibi mutuo triangu
lorum latera,cum ponantur ®qualia ; Ac proptcrea-an | * f-grem
gulus A equalis crirangulo D, cum neuter alterum ex-
cedat. Quod fi pun&uin A,alié dicatur cadere,vead G,
?uomodocunquc id contingat,hoceft,fiucinlatus ED,
iue intra triangulum E D F,fiue cxtra, vtin fizurisap-
raret;erit perpetuo E G,(qua cadé eft,qua B A, )equa-

is ipli E D; & F G, (quac cadem cft,quae C A ) aequalis
ipfi F D, propterca quod latera vnius trianguli acqualia
ponantur lateribus alterius . Hoc autem ficri nou poffe,
iamdudum b deméftratum eft,cum tamre&ac EG, ED,
terminum cundem E,quim rectac F G,F D,eundem Limi
{ mitem E,pofsideant. Nonigitur pun&lum A, cadet alio
quam in puatum D:ac propterea angulus A, angulo D,
acqualis erit . Quare fi duo triangula duo latera habue-
ring duobus lateribus , &¢. Quod crat demonftrandum.

b Zprims

SCHOLIV M

PPPSD.

VT wides, hac propofitio consertit primam partem prosv
[fzionis quarta. Sicut enim ibs ex aqualitase angulorum, g4i
i laceribus aqualilbus continenzsr , collecsa fuit bafium aquali
§ tas; itabic ex equalitase bafium concindit Eclides equali-
§ ratem angulorum , guilateribis equalibus comprebendun-
twr. Poffumnns coderss modo ex priram, & tertia parte conclufie
nis quartae propofitionis inferre totusn antecedens eiyfdem ,
it vt sheoremsa proponassr in hanc forvism .
S I duo triangula bafes habuerint zqunales,
& angulos fuper bafes conftitutas zquales,
vtrunquevtrique: Habebunt quoque reliquala
tera zqualia,, vtrumque vtrique, qua videlicet
zqualibus angulis fubtenduntur, angulofque
reliquos hifce lateribusinclufos xqnales .

S IT enimbafis BC, necualisbafiEF , & angulus B,
angulo , anguinsy C , anculo D F E. Dico lnrus grazue
§ AR, Laswi D £, Latss A Cylareri D F, aequale.offe, an-

Salums,
e
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g'u!nm';; A,
A . Db D DG arguls D.

A C i /\ 4 Nam fi ba.
AL \

j / /-" fis baff fu-
CE— 1

i f;:,’:o ilPs

iSrH e i

i mutun extrema cariom,nec non o linee angulirnm &qrea-

Vi . Qrzie onzianis 60 congrnentt , fropteveiyy omisa buter

[ squaita erunt ¥ ertrn toe sdam theovema anobis froto-

S queed gridem mages pro2 viz consiortere oidetwr guar-

tam ;rv;q/i:irmm > qEam ilind Euchdss, alster demonfiratse

Euc'idesin prima porre pr o;r/moni: 26, vt vo kco mone-
Linns.

COROLLARIV M.

PO R RO exantecedzrite brins ofF 1ua propofi-
tiauts noa jolan colling potelt, angnlos Litcribus .‘:qz.uz
Liss goviteinias aqual s clje, verisa ctiarz religuos ais
g:gfg:, qu: ad b.ifes oSk cunatur, virin. que yIric ue,
vt ausiluin B, angilo £, ¢ angulum C,angulo F;
gamo tuts A triansnluia totiteidugdo, vt constat ex
eadcin [upirpofie.oiiz Catis 1.2 8l Lip iy alternm.

Nam fips risisso couTrucit O a.lbidiigals , & tota
trisnraia, vt pevfpicusin ¢ f#.Quod ctiasnex qudrta
propes. colligr poterit , paftguans demoislrarum fuc-
rit,angulos wsirirbws comprebenfosiateribi equa-
lis effe. dude eninz ict, cuiiz latora quoque fiit aqua-
lia, i religieos asgulos, & Lo bridii nic ¢ffe aqua-
la, vt i propes- 4 demonftratum ef. |

EX PROCLO. -

P HILONIS familiaves hec idim theorema oétanwm
ol endint dummnfiparione afirmatina, bac ratscne. Pofico
cizm oo d i mrreceid:nte, furersoniint ligatur Lafis BC,

Orfi EF,irg vt trians welyrs A B C,eadat g discerfasparees, .

G fisper trizngelm D E¥yquale efi triangulum A EF.

&

ciat g tur dwobaterd, nombe L Fy F Ay conjiizunnt vnam

lineam
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lineans veSFam,quod quidem continget, i duo anguliC, 3 F,
refii extiterint;aut non.Si conftiinant unam A
lineamvedam , veluti D A, ita propofitum
concludetsur. Quoniam in triangulo A ED,

duo latera A E, D E, ponuntur aqualia(eft
enimnunc A E, reéta eadem,que AB, que B CE\
per hypothefinrelle DE.gqualiseft)* eruns -~

anguls A, & D, fuper bajgul D, aqualesy A
quod erat oftendendum . Si veronegue DF> ’

F A,neque DE, E A, lincam reGiam ccnficiant,ducatur ex
D, ad A,lineareita D A, qua vel cadet intra triangula,vel
extra. Cadat primim intra,qd quidem A D
accidet, quando anguli ad E, & F, [ine

acuti.Quonid igitur in triangulo AED, f 5

duo lastera A By DE, 2qualia ponsntur, ¢ ECTT/F
beruns duo angult B B.,E D Alequa-

les ad bafin D A "Eademratione , cum X
dnolatern A ¥, DF,equalia fint per by-

pothefin,erunt dud anguliE AD ,FD A, fuperbafinD A,
aquples. Siigitur bi aqualesillis squalibus addantsr, < fient
tesiapguli EAV, EDF, aquales. Quod eras ofiend:ndum.
Cadat dzinde reta D A, extratriangu

la,quod demusmn fiet , quando anguli ad A D
F,fuerint obtufi. Quoniam igitsr in trian ﬁ .
gulo AED, duclatera AE,DE ponsn-
B CE
A

tur equalia,d erunt anguliEAD,EDA,

aquales fuper bafinD A . Eadens rario-

nescum duo laterm AF,DF, in triangu-

lo AF D, fint per bypothefin aqualia , erunt anguli F A D,
FDA, fliper bafin D A, aquﬁ::. His ergo & prioribus abla-
tis , < remanebunt anguli EAF, EDF, equales ; Queod de-
monfirandum proponebatur .

PROBL. 4. PROPOS. o,

DATVM angulum re@ilineum bi-
fariam fecare, -

q SIT

| 2

1 5. pripi,

b s.promi.

¢ 2. prom

4 sprimi,

o 3:prom, '
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S1 T diuidendus re&ilineus angulus BAC, bifariam,
hoc cft,in duos angulos zquales. Inrc&a A B, fumatur
A quodcunque pun&um D,& rette AD,

23. primi. *fecetur ex A C, re@a A E, 2qualis,
. ducaturque recta DE. Deinde fuper
by trimi.] DE, " conftituatur triangulum ¢qui-

E  laterum DFE, & ducatur reda A F,

diuidens angulum B A C, in angulos

BAF,C AF. Dico hos angulos inter

F & feefic zquales. Cum enim latera DA,

A F, trianguli D A F, 2qualia fint lateribus EA,AF,
trianguli E A F, vtrumque vtrique,quod D A, ipiE A,
cr conftruttionem, (it zquale,& A F,commune; Sit au-
tem & bafis D F, bafi E F, aqualis,propterea quod trian

< 8. primi. gulum D F E; conftruGum fit zquilaterum : < Erit an-

ulus D A F,angulo E A F, zqualis , ideoqucangulus
A C, diuifus bifariam , quod erat faciendum.

SCHOLIV M.

Qv O D filoco trianguli aquilateri conftruamus trian-
gulwm 1fifceles , nibilomsnse idem demonfivabimus. 1d quod
etiam sn proximis tribss propofitionibus , qus fequsptsr , fie-
riporef? .

P R 4 X I S.

D 1C T Ocitins angwlus quilibet re&ilinens, vt BAC,
A bifariam fecabitur , hoc mods . Ex cen-

tro A, circino aliquo abftindantur refle
equales A D, A E, cuinfcungue magni-
tudinis . Et circino mon wariato (poffes
samenipfum variare,fi velles ) ex centris
D, & E, defcribantur duo arcus fecantes
[efein F. ReBaigutnr duila A F, fecabit
b C angulum B A C, bsfariam . Si enim du-
ceremturre3e D F, EF, effent ha equa-

les, nempe femidiametrs circulorum aqualsum . Vnde vt
prins demonftrabitur , amgulum D A F ,wqualom effe angn-
lo E A F. Non deforipfimus autem dslas lincas, vt nuda
. praxis

N e
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l praxis habereswr : 1d quod in alijs quoqus praxibus, quoad
i eins fieri pocerit , obferunbimus o ne linearum multituido te-
! n:bras 10bs offundat,parsatdy confufionem .

QV O D fi quands angulus rectilineus brewiffimis lineis
consentus , (& in extremo alicuius plani pofs- e
tusydsuidendus it bifariam, dzfiribemus ex F
¥ D, E, duos arcus [ mutuo mterfecantes
18 F, fupra angu'um 4, quia islzfm punita
| D, & E, Patinm deeft, in quo deferibi pof-
“flas.Reaenim ex Foper 4, vfque sd B, eso~
. & fecabir angulum A, bifariam, vt priss,
vt bn appofica figura apparet .

SCHOLIV M.

DB E

HINC aperee colligitur , angulnm reltilineum quemuss
- dise:di poffe eriam in 4. angulos aquales,in8.in 16. 18 33. in
G4 Eriradeinceps, [emoer procedendo per augmentsm du .
plex . Nam pofiquam angulus quilibet redilineus in duos
aguales angw'es fucerit dinifus, i horum vterque iternm bi-
fariam [ecetur , habebimus 4. angulos aquales ; Quod f fin- .
guli rurfus dnid itwuy bifariam,obtinebimus 8.angnios agua-
los, & fic Adinceps . Non docuit autem Enclides vfguam
anum ratione angulns reiliness in qu.tuis partes aqus-
poffie dinidi, qusa id & nemin: vfyue ad slium diem fue-
vat demonfivatum . Ex Pappo samen Alexandrin nos id do-
sobimes , bemaficio cuinfdam linea curne, vel inflexe , adpi-
nem lib.G. Interim vero,ji quis anguium re@ilinesum quem-
cunque propofitsm in quotsis partes aquales diuidere defide-
rer rudi , vt dicitsr, Minerua , vti ewm necefJe erit csrcino
vt quafi attentando, (> [apiusrepetendo praxinipfam ad fi-
nem defiderasnm perneniat ; hac nimirum rations. Sit angs-
Ius reitslipens B A C, dissdendus in

5. angnlos aquales. Ex A, controde- s :
Seribasur arcus cirewly BCad quod- ;
cunq; interualli fecansrelias A B, ¢

AC, B, & C. Desnde bic arcus
beneficio circini (eius crura modo dilatando magis, modovs-
LSrsngendo,donec debstam habeant diftantiam ) dimidarserin .

G 2 guot

T
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2.1 5.Aefiue

b &.primi.

guot angulus propofitss eft dinidendus, vt in exéplo propofite in
A quing; pundiis feilieet sn D,E,F,G.
Sinamque ad hac punilaex A , ye-
"/B C  &aducantur lince, dissfus evit angu-
) \ IusB A C, in quingtie aguales an-
E¥ ulos. Cam enim circino fumpta fint
aqualiainterualls BD ,DE, ée. fi ducantur reta B D,
DE.(re. erunt haomnes inter ¢ aguales. Quare erunt duo
lateraB A, AD, trianguli BAD, * aqualia ducbus lateri-
bus EA, A D, trianguli E A D, wtramque virigue, cum
omnin ex centro egrediantsir ad civeumferentsam vfyue.Ba-
fis awsems BD, bafi quogue D E, vt dicGum fuit,aquelis eft :
b Angulusigitur B A D, angulo E. A D aqualis exiftet; Ea-
demquerasiine demonfirabitsr , angulum EAD , angulo
EAF, aqualemeffe y & fic de cateris . Bresiss autem colli-
getur,emnes angulds ad A, effe inter [¢ aquales, ex 27. pro-
pof-tertss lib. propterca quod circumferentia BD, D E, dre.
accepia fint omnes aquales inter [efe . Nemo vero miretsr,
quod praxes exhibeamus interdum, guarnm demonfirationes
ex [equensibus propofitionsbus pendent . Hoc enim , vt fipra
addefin.1 o.dix:mus , e0 confilio facimus,vt quond eins fieri
poteft, fingula propriis in losis rraentwr, dinifio nimiram
anguli rectilines cuisficis sn quolibet paytes aquales eo m loco,
in quo Enclides docet disiffonem esnfdern anguliin dunspar-
tes aguales: Et diuifio linea vecta in quotnis partes aqua-
les, vbs candem diuidis Euclides bifariom , & ita de fin-
gulis . Neque enim Al praxes buss(inodi requiruniser [ém-
per fequentes demonitrasiones , fed folum . wt probersr re- |
e effe per ipfas cfectumyguod imperabarur. Quamobremis,
qui non contentss nuda praxi demonfivasnem requirit , po-
terstvegredi ad praxin quamliber , pofiquam demonfirario-
nes ad eam neceffavias diligenser perceperit . Nam
[e%er propofitiones illas , qua ad hanc rem
bent adhiberi , citabsmus in demon-
Slrasionibus noftrarsm praxiums
dm e 1n proxi~
W4 praxi cit uimns pro~
pefitionem 27. ter-
. PRO-




& L 7B ER I.- M 101

-PROBL. 5. PROPOS. 1o o

D AT AMre&am lineam finitam bi- | B
fariam fecare.

SIT reita finita A B, dividenda bifariam,id eft,int |

duas partes quales.  Defcribatur fuper c * 1. prims.
A B, triangulum a:quilaterum A B C, cu-
ius angulus _ ,per retam C D, * dividatur b 9.prims.

bifariam,reaque C D, re@am A B, fecet

inD. Dicoreétam A B, bifariam cfle diui- A DB
fam in D, Qyoniam duo latera AC,CD,

trianguli A C D, »qualia funt duobus lateribus BC,
CD, trianguli B C D, vtrumque vtrique , nempe A C,
ipfi B C, cum fint ambo latera trian gu?i zquilateri , &
CD, cft communc ; Eft autem & angulus A C D,angu~
lo B C D,&qualis,per conftru&ionem 1< Erig bafisA- D,
bafi B D, ®qualis.Datam ergo reGam A B, bifariam
fecuimus in Dyquod facere oportebat. ..

c 4.primi,

P R A X I S.

EX centro A, ai quonis interunllum, quod tamen di-
midinm linea A B, excedat, deferi-
bantur dno areus , vnks fuperne , al-
terinferne s Et ex centyo B, ad ides
mnteruallm ommino alii duo arcks
delinecntur, qui priores fecent in C, dop
D.Redaisgitur AuitaC D, fecabst re
&am A B,inE, bifariam . Si enim
exA;® B,adC,&D, ducamir
guatsir recie, ersnt be omnes inter ¢
eguales, cum cx censris ad covcumferentias agualhm cires-
lorum cadant ; N am arcus civesloyum deferspei funs eodem
intersallo . %gam'am igiturlatera A C 4 C D, agualia fumt
lateribus BC,CD, vtrumgue wivigue , dv bafis AD,
bafiBD, 4 erit angnlus A CD, angulo BC D , aqualis . { 4 8 primi,
Rurfus quia, latera A C,.C E, aqualen fumt lnteritns
I < BC,CK,
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|

B C,CE, virumaus virigue , ¢».angulus AC £ , anyn-
loB.CE, wtofenfum fuis 3. * erit bafis A E, bafi BE,
[ P Lo
IAM wersfi linea bifariam dinidendn,
pofita fit in extremo plant cuispiam, itave
snfrastfam locus non fit , in qus commode
duo avcus [ife interfecantes pofjing defori-
bi ; deforipris fupra eam duobus arcsbus fe-
feinterjecantibus in C, defivibemus ad eaf-
" dempartes abios duos areas fofe interfecin-
o . tes muito 1 D, finc hoc ﬁfar infra tuniium
v-———-pi" s C, vt in appofita figura,fine fupra C.Nam
A E _reftaper C‘fPD. edxiiafecabst reiinm A B,
bifariam .

1€

-t

SCHOLIV M.

PERSPICVVM eff, evdems modo dinidi poffe ean-
dem lineam rectam A B, in 4.paries aguales, o tm 8. 16.
i 33. e, ficutsin propofitione pracedenti diximms de Ami-
frone anguli reclilinei . Qua vevoratione quanis refia linca
propefita dinidendn fit in quotcunque partes aquales, vberri-
me trademus adpropos. 0. buius lib. Idemque longé facilius
poftea efficiemss ad propof i 0./ib.6 . vbi vavias , ¢ non inix-
cundai praxes in medium adducemus . 1bi enim videtsr ef-
[ tropriss buic vei locus , ctm brsufinods praxes fere omnes
per linearum proportiones faci'ius demonfirentur. Negue ve-
revngud diuifionelmee sn plires,quam in duas partes gqua-
les, ad esm locum ufgue indigebimus . '

"PROBL. 6. PROPOS. 11.

“DATA reQalinea,a pun&toin ea
dato, retam lineamad angulos re&os
excitare.

RECTA lineadatafirA B;& in ca punBuinC,

N aquo
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.| a quo iubemur erigere fuper A B, li-

.| neam ad angulos reGos , feu perpen-

dicularem . A punfto C , fumatur re-

&a CD,* cuizqualis auferacur CE. 5 B
Deinde fuper D E , b cooftituatur

| triangulum zquilaterum DE F , atque'ex F,adC, du-
catur re&a ¥ C, quam dico effe perpendicularem ad |
A B . Quoniam lateraDC, CF, trianguli DCF, =
qualia funt lateribus & C, C.F, trianguli ECF,vtrum-
que vtrique , nempe D C, ipfi E C, per conftrutionem,
& CFycommunt ; Eft vero & balis D F, bafi EF,xqua-~
lis , ob triangulum ®quilaterum :« Eruntanguli ad C,
contenti di&is lateribus, equales. * Quare dicetur vter-
que retus, atque adeo F C, refta, ad A B, perpendicu-
laris . Data igitur recta linca a pun&oin ca dato &c. .
Quod faciendum erat.

P R 4 X 1S,
EX pantto C, abftindantnr virin-

que linca agualesCD,CE. Erex D,
& E, defcribantur duo arcus fecantes

[f2/ein F . Relin namque dua FC, A B

erit perpendicnlaris . Demonfiratio ea-

dem eft, que Exclidis, fimodo ducan-

turreite D F, E F, qua aquales erunt , propter aysuales cir-
enlosex D, & E, deferiptos , qui [e interfecant m punito F.

| Quodfi punctsum dasums in linea reli s fueris extremum, pro-
.| ducenda erit linem mrecium O continmum , ad partes pun--
idats, vt ex illo evigatur fecundnum praxim datam linsa:
perpendicularis . Ve filinea data fucrit 4 C , & puniium
datum C, extremum ; protrabendaerit AC , in B, dr fu-.
mende aguales CD, CE, dre. Sivero ad aliguam lineans’
conflitmenda fit linea perpendicilnris , nom " C :
guidem in punito affignato , fed vicungue,
id cfficietur hac methodo. Ex ducbus pun-
&is A, & B, quibnfisngne linee pypofita
Acferibantur eam futerne, guam mfefne due
arcus fefe interfecantes inC oy & D . Nams -
G ¢ relia :
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2 -primi.
b p.primi:

1 £.primi.
dgo. dfﬁ

refla duita C D, erit perpendicularis ad
A B, hoceft, ﬁmet duos angwlos Ad E , re-
Elos s fen aquales . Quod non aliter probabis,
. ~guam fupra praxim , gualinzam in duss
agu.cles dissifimns tartes, demonitranimus.
- Namper 4. propef. erunt anguli a4 B, equa-
les,quippe gquii ﬁ«per equalesbafes A E, BE , confifiant , of-
penanturgue aqsalibss lateribus AC, B C, guc exC, ﬂ{

| punitad, é‘B ducerenisr .

E X PRO C L O.
/
sz tundumin linea dasem , fucrit extremum , & linea
-commod? produci nequinerst , potertmus ex pundto data edu-
. . cere lincam perpendicularem , linea non
'D produita, hacrationc., Sit refia AB, &
]xmflum A.ExC, turdo quolilet intra
lineam educatur pcrbmdvmlz-rr: CD, v
A ‘-B docuit Euclides ; ¢ + abferndemr CE,
aqualisipi A C : Demde b digidatsr an-
gtidus C, befariam,auciareita CF: Et ex E, varfi:s, vt de-
cxit Enuclides, cducatur EG s perpendicrlaris ad CD .f-
cansreilam C ¥, inG Duétaigiturretia G 4, perpeadiou-
laris erit ad A B. Quoniam cumlatera AC,C G, trian-
oli AC G, agualia 14 fins lasesibus EC, CG, trmug“
ECG, virumgue vir:gue , & anguli bifee lateribus con-
rents eqriales quoque , per cor, /’rur?wn m: < Lruant anguli A,

- E, oppofiti comamuni laters C G yaquaics; Scd &, ¢ft re-

lus per conflrutionem ; igitur é‘A > vedixs erityd ideoque.

-d Gyrd A By )‘ erpendicslar:s

SCHOLIVM«

BREV? V S Mlipeams perpendicsclorem erigemus ex pun
&o dato.fise extremsuim ilind fie, fiue non,
bocmodo.Sit deia linea A B, pundumd,

C inea A .Ex centro C, cxtry isneam af-

A B fumpre, vbi libueris, { dummedo refla
A B, produila com 50 non conseniat)in-

y teruailo

P AT Iy e
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treynallo vers accepro-vfg; ad Ay defcribarnr arcses cirenli fo

| cis AB,in D.Bt ex Dyper Coredla ducatser fecans arciz in E.
N Rectaigitnrduta E A, erst perpe..dicularss ad AB. Nam

angulus A  eff reClus,cum fit sn femicsrculo DAE, vt ofien

| demms propefitione 31.1ib. 3.

ALIAM praxim,quando punétum datum eff in extye

mo lineac,ipmenies in [cholio propes. 3 1. Fbxius lib,

PROBL. 7. PROPOS. 12,

SVP ER datam redtam lineam
infinitam , a dato punéto, quod in ca

| non eft ; perpendicularem reétam de-

ducere ..

SIT re®a AB,interminatae
_quantitatis ,& extra ipfam pun-
. étum C,a quo oporteat lincam per
pendicularem deduverc ad rear A B
AB. Centro C,interuallo vero ™ E

“{ quolibot circulus deferibatur fecans AB, inD, & E,

( quoniam interuallum affumptum tantum efle debeg,ve’

,tranfcendat rc@am ABsalias cam non fecaret )+Diuifa
autem re@a D E, bifariam in Fyducatur re&ta CF, quam
dico perpendicularem eflc ad A B. Sienim ducantur
CDh,C 14_:, c:unt duo lateraD F, FC, trianguliD FC,
acqualia duobus lateribus EF, F C, trianguli, EFC,
vtrumque vtrique, per conftru&ionem; cft autem & ba-
fisCD,bafi C l?,acqua lis , cum hac fint ex centro C, ad
circumferentiam . Quare - eritangulus DFC, angulo
EFC,aequalis, & propterca vterqué reGus, Duta eft
igitur C F, perpendicularis, quod faciendum erat,

SCHOLIV M,

PROBE appofuis Euclides hanc particulam:infinitam.
Si

i

o,
al O.ﬁ'x'mi.

o 8 priswi.

]

L anae . g
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L8y, primi. |

traspfam perpendicularis ad eam dednci. Ve fi linea fimsa ef~
Jet B E, & punétii Cymen poffet ex C,
defcribi cirewlus fecans B E, in dno- |
bus tunitis, quare neq; ex C, perpem-
A —B dicularis duc: ad B E . Hacizitur de
caufa vmlt Exclides , relam da’am
effeniseam, hoc eft,nn habere magnirudinem derermina~'
tam, vt [a'tem ad spfam produciamperpendiculayis peffit Ae-
duci. Ita ensm fi:¢ hic, 1 B E , producatur , donec circulss ex -
Codefiripess fecet totam B A produciam in D, ¢ E.Gpe.

St enim linea effet fimea, nonpeffet femter a puncio Aato ex- a

PRAXIS.
C CENTRO fado C,é-immaﬂoqxoxk
eodem,defiribantur duo arcus fecantes re-
&amdatamin A, (0 B. Deindeex A, &

E

A -75— B,eodemy, interuallo, vel alio fi plackerst,
alif duo arcus A firibantur fecantes [e sn.
"D.Namdu&are3aCD, fecans AB, in
E,erit pervendiculis ad A B. Demonflra
“io huises operationis nen differe a de¥aonfirarione tradita in
raxiprpofitiints 10. Nam angult ad L, erunt refls,* nempe

arer [~ cauales,
' IDEM cficiemus boc medo. Ex quo-

c wis punéte A, mlnen data ; & nternalls

quolibet wfyue ad C, afumpto, arces cir-

'y % ew'i deferibarur 2 Drmide ex guolibet alia
“D

punito B, mreualleq, vfque ad idem C,
alius arcss defcribatur priorem [rcans in
C.&D; Erirg, dvilare2a C D, fecans
c A B, inE,perpendicsulnris ad AB.
/‘ Demonfiratio eadem cft, qua prior.
Noneft autem neceffe, vt internal-
Ium BC,aquale fit snternalle AC,
vtin hac figura atparet : Faclior |
tamenerir, g‘érem'or operutio,fs ide
Jemper interuallum nccspiatur .

Qv oD

]

ey
B .
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QV O D fi puniism (‘:jfuerir mimis vicinum rede AB,
ita agendii erir. Cétro C, ad quoduse inermallii fecersir recia
A B, m duobues punctis A, B,ex quibwe ad mains intersial-
lsm quodesngse , quam A C, vel BC,
bini artws tam fipra,quam infradeferiban
rur,fzincerfecantes in D,E. Nam dnitare-
&a DCF, quaprodniinnece/fario p puniti
E, tranfibir, perpendicslaris erit ad rectam
A B, in F. Quod 1t d:monfirabimme; dx-
duretis AD, B D, AC,BC. Quoniam
duolateraD A, DC, trianguli ACD,
duobus lateribus D B, D C , trianguli
BC D, equalia funt, nec non & bafes
A C, BC, egnales funs, » erunt anguli ad .
D, equales. Quave cum duo latera DA , DF y rriangnli
A D F,dmobs lateribus D B,D F, trianguli BDF, equa-
[i® [int, contineant gue angselos ad By agquales, vt oftendimms; | v 4,orimi
b erunt ansuli ad F, aguales,ac proinde redti, fvc.

T A M vero fi punitum darum fit iuxta extremnm plani
oxinfpiam , izn vt linea darn nonpiffit produci , its agemmus.
Ex fﬁmﬁa quosss B,quod ; regio (o
ne dati puniti C, videatur quafs '

&ffe pofitum, hoc eft, fer? ip extre A B

mirate lineadare ABya:firiban o

tur duo arcs fipra, ¢ ivra li-

neam A B, adinterusllum B C.

Desnde ex puntto A, alignantum

remoto & punclo accepto B, (Qu:d antem magis diftabunt in-

ter fe'punéia A &r B, ed commodius punfia interfeSionum

arcisum cognofientur)alij duo arcws ad internallum A C,de-

Jeribantur fecantes priorés in C,¢&r 1. Nam reda CD,perpen ‘

dicul ayis  -it ad Antam vedlam A B. :
8.1 autem punio non prope extremumpls -

i, in quo linea eff, datc,lines fit in extremo

Ploni, vt duo arcus infoa lineamcommode fo

interfecare non poffint, fine punctums dutum - -

C.fi¢ propingusen linea AB, fine non, abfol-

semus problema hoc modo. Ad interuallum

A C,vbicumqne puntinm A , fumnsnr,de-

4

« & primi.
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aro.defr.

Op1.priml.

Cratren.
42 prea.

¢ 1o rCn.,
C2.pron.

Ny Jeribatur ex C, arcss fecans yectam A B,
inD;atguecx A, D, dud arcess defeviban-
iy verfus puntium C, [¢ ¢ interfecantesin
E . Reflanamqueex D, per C , duciafe-
cans A B,in F, perpendicrlaris erit ad AB,
ot faprademonfiratum eft,quands tuncium
F DB C.carpropelincam A B, :

Qv 0O wero modo nos gerere debeamss , quando &y pun-
o dstums aft inxtn vnum extremum plant , ¢ linea data
frepe &ltorum éxerenuns , ita e neque lineam producere li-
crat,uogsee dio Arese commede fe snserfecare poffint in D, in-
fradazamreéiam A B,decebrmis in feholio propofiionis 31.
iatses Libe

"THEOR. 6. PROPOS. 13.

C V M refa linea fuper re&tam
confiftens lineam angulos facit;, Aut
duos retos,aut duobus rectis zquales
cfficict.

- A RECTA linca AB, confiftens fuper re@d
E ¢ D, faciat duos angulos AB C, A BD,
) / Siigitur A B, fucrit pcrgcndicularis ad

¢ B D C D, - erunt di&i anguli duo reti.Si vero
:AB,non fuerit perpendicularis,faciet vnit

quidem angulum obtufum,alterum vero acutum . Dico
igituripfos duobus cffe re€tis cquales . ® Educatur enim
BE,cx B, perpendicularisad CD, vt fint duo anguli
EBC.EBD,retti Quonid veroangulusreétus EB Dy
zqualis cft duobus angulis D B A,A B E;  crunt,appo-

{ fizo cémuni angulose@o E B Cyduorcti EBD,EB C,

tr:bus aneulis D B A,ABE, E B C,zquales.Rurfus quia
angulus A B €, cuckusangulus A D E,E B C, xqualis
ofty crunt,aprelitocemmunianyulo ABD, duo anéu
iABC,A BD,tribusangulis DBA,ABE,EBC,
aquales Sed eifdem bis tribus oftendimus, 2quales cg’_&
) elle
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effe duosre&tosE B D,EBC; qua autem ciden xqualia,
ajnter fe funt-axqualia . Duo igitur anguli A 8 C,
A BD, xquales funt duobus reQis EBD, EBC. | "7 frex
Cum crgo reéta linca fuper rettam cofiltens Llincam, e,

Quod oftendere oportcbat.
SCHOLIV M.

VIDET VR hic propefitio pendeve ex commuini qua-
dam animi notione. Q) enim angnlus A B C , fisperat re-
8um angulumE B C, coreliguas angulus AB 1>, fuira-
tsur ab angsloreio E B D . Nams ficut ibs exceffus off angu-
Ins A B E,ita bic defectus ef idem angulus A B E.Quocirca
anguli A BC; A BD, duobus reitis equales effe consusncnn-
tur : figuidems tantum vnus corum [upra vedum acquiret,
quantam alter deperdite. .

THEOR. 7. PROPOS. r4. | *

S I adaliquamrectam lineam , atque
ad eius punétum, dug reétz lineg non ad
eafdem partes ductz eos, quifuntdein- |
ceps , angulos duobus re&is zquales fe- |:
cerint; in dire&um erunt inter fe ipfx
reGtzlinez.

AD punfum C,Encxretae A B, indiuerfaspart: ¢
edu&= fint duz reGae CD, CE , facientes cum 4 1. ,
duosangulos A CD,A CE,vclre@os,vel duobus re@is

‘acquales.Dicoipfas CD, CE, inter fe
cffe coftitutas in dire@d, itave D CE,
fit vna linea re@a.Si cnimnon eftreCta o, E
D-CE;produ&ta D C,ad partesC, in G
dire@um , & continwum cades sut (u~ - :
Y)raC B, vtfitre&ta DCF, autinfraCE, vt it rc&a

CG. Si cadit fupra , cum A C,confiftat fuper reGtam
DCF,*fient duoanguli ACD, A C F,duobus reis |* 1 3.primi.

o acquales; :
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a ’Jl"’)’-

>3, prom,

511 prim,
2.primi,

‘u.pri;m'.

f ’ -Pfimiv

acquales; Ponuntur autem & duoangu
li.tCD, ACE, aequales duobus
. E relltis3* & omnes reli funt inter fe
“B\G acquales. Quircduo anguliACD,
A CF,duobusangulis ACD, A CE,
crunt aequales . Ablato igitur communi anzulo
ACD,vremanebunt anguli ACF, ACE, incer fc
aequales, pars & totum , quod eft ablurdun . Non
igitur recta DC, producta cadet fupra CE 5 Sed neque
infra cadet ; Eadem enim ratione probarentur anguli
A CE, A CG,acquales. Igitur D C, productacadem
efhicictur,quae CE; proptereaque, fiad aliquam reRam |
lincam, atque ad cius punctum , &¢. Q1od demonftran~
Juin erat.

SCHOULIV M.

E § T hecbeopofitio precedentis eonnerfs. In ea enim pro- |,

Barym fuie,fi D CE, fitreita, angulos ACD, A C E,duo- |

biss effe reliia pquales ; In bacvero demasfErazum g/l i dic:
anguli fint duabus rectss aquales, reitas D C, E C, effe vnam

| lineam rettam . .

EX PROCLO.

R E C T E Enclides whdidit in propofitione hac:dp non &4
eafilem partes. Qmiam vt ait Porphyriss.fisriporeft; ve ad
punitum aliquod lince data ad eafi:m partes dmelinca dn-
cantur , facientes cum d3ca duas angulos duobus redis aqua-
les, qua tamen non conflituant vnim lineam, eo 3uod won ad
Aiuerfus [int dusta partes.Sit enim puniium C,in linca A B,
darson . Ducatur C D, cperpendscilaris ad A B, < dinsda~

turque reiius anguins A C D, bifariam per

A
E/ reitam CE.Deinde ex D, quolibet punito re
&eC D, <ducatur D E , perpendscularis ad
z D CD, fecans reitam CE, in E.Produis as-
| temE D, adpartes D, fumatur D E,aqualis
B NF rd4DE, & ducatsr reita FC. Quoniam

1gitny latera ED, DC, trianguli ED G,
sjxalia ]
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| aqualia funt lateribus F D,D C,trianguli F D C,vtrumy;

wtvigque, (& anguli D, spfis contencs aquales,nem’ e recti;« erst
balis & C,hf;C F, aqua’is, ¢» angslus ECD, angu'o
F CD.Sed angulus E C D, dimidism off recis-(Eff entmre
dus A CD, dsuifus bifariam. ) Lgitur & F CD, dimidinm
eritrecdi.Quare CF, cum A C, facit angulum A CF, con-
Lantem ex refto, > dimidioredds; Facit asstem C E, c:m ea-
dem A Cangulum A C E, dimidium etiamrecti; Dio igi-
tur angsli A CF, A CE, quos ad exfilem partes faciunt re-
82 C F,CE, cum A B; pquales funt ducbus rectss: Et 1amé
CF,CE, non funt vnalin:a recta , propteres quod non funt
ducte ad dinerfas partes o fed ad eafdem.

THEOR. 8. PROPOS. 15.
S1 duz re&= linex fe mutuo iecue-

rint, angulosad verticem zquales inter
fe efficient.

SECENT fedusercltac AB,CD, in pun&lloE, !

vtcun?uc . Dicoangulos , quos faciunt ad verticem E,

inter feefle aet}ualcs, angulum videlicet A E D, angulo .
B E C,& angulum A E C,angulo B E D.Quoniam retta -

DE, confiltit fuper rettam A B, verune duo anguli
A E D,DE B,acquales duobus redis. Rurfus quia recta
BE, fuperretam C D, confiltit, crunt cadem ratione

1 duo anguli CE B, B E D, duobus rettis aequales . Cum

igitur <omnes re¢ti anguliinter fe fint

acquales ; erunt duo anguli AED, E
DEB, duobusangulis DEB,BEC,

acquales. Dempto igitur communian C

guloD E B, * remancbis angulus A ED, angulo BE G,
aequalis,Badem ratione confirmabitur,angulos A EC,
B ED, inter feaequales cle . Namduo anguliAEC.
C E B, qui duobus funt rectis acquales, acqualescrunt
duobus quoque angulisDEB, BEC, qui duobus reis
funtaequales. Ablato igitur angulo communi BE C,
fremancbunt anguli A EC, B E D, acquales intes fe. $:

<t

igitur

3 4.prime.

I§.

b 13.prin.g

Cr2.prom.

''3. prom.

€ 13.primi.

f3.prem.

e ——
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aya.pron.

igitur duac re€tac lincac fe mutuo fecucrint , &c. Quod
oltenderc oportcbat.

COROLLARIVM .

EPC LIDES colligit ex demonflratione bhu-
ius theorematis, ( ex fententia Procli , quoniam alia
exzplariahoc corollarium no habent) duas lineas re
¢las [ mutno fecantes efficere ad punttum feltionis
guatnor angulos quatuor reckis angulis equales .
ivdm in demonflratione oStenfium fust,tam duos an-
gulos AED, D EB, quamduos AEC, CEB,
duobus effe rellis aquales,per 13. propof. Omnes igi
tur quatior angulsad E , constituts equipollent bes
duobiss reltis angulis . Quare quatuar reitis aquales
exiftunt ,

COROLLARIZVM I

"E A D E M ratione colligemus, omnes angulos
circa vnum ¢ idem punitum conflitutos,quotcunque
fuerint,quatuor duntaxat reclis angulisaquales effe.
Sienim ex E, alic linee guotlibet educantur,dinsaen
tur folursmodo slli quarnor 44 E , conflstuts in pluri-
mas partes,* gus omnes fimul fumpia totis [uis ade-
guantur .Cums ergo illi quatnor anguli aquales fint
quatuor reitis, ex 1. corollaria , erunt quoque omncs
ait) fimul [umpti quatuor tantum relis equales . Ex
g0 per[picuum et , omne [patinm punilum aliquod
n l{;m circultans , aqumalere quasnor reilis angu
lis, vt malti auttores a?'crum:quid omnes angwli,qus
circaillud punitum confhitui poffunt, ?mmwr [untre
Elis angulis aquales.Simili modo constar,quatliber i
neas rechas [cinuicem [ecantes , facere adpunitum
[ithonis angulos aquales guatuor reitis .

EX

- ———
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EX PROC L O.

S1 ad aliquam re&am lineam, ad eiufque
fignum’, duz re@z linex non ad eafdem par-
tes fumpta , angulos ad verticem zquales ft}-‘-
cerint ; ipfz reGz lingz indire@um fibi inui-
cemerunt. = .

E X puncto C, rela A B,in diuerfas par- A

tes egredianiur due re@s G D,CE, facien- ~  \

tes angnlos A C E, BC D. inter f¢ aquales:

Vel esiamduos ACD,BCE.Dicoduns CD, ™ £\ |
C E, efficere wnam lineam reftam . Quo- D/ ;
niam enim angulus ACE , aqualisefian- 7" . ¥
gwlo BCD ; addite commuvi angulo BCE , * ersnt duoan- | ° 2- fren.

guli ACE , ECB, duobus antulis DCB, BCE, equales : ]
{ Sed b anguli ACE, ECB, funt iquales Auobus yeilis . 1gi- | P13-primis
tur ¢» dwo DCB, BCE, duobus erunt vedtis aquales.Quam- .
{ obrem CD,CE, < erunt lines vng reila . Hoc autem, vt vi- | “14-frims.
des,conuerfim eff propofisionis decimaguines.. . . :

EX PELETARIO, =~ '~

| - ST quatuor re@z linez ab vno pun&o exe-

untes binos angulos oppofitos inter fe zquales
fecerint, erunt quzlibetduz linex aduerfx in |
reétum fibi, & continuum coniun&z.

E X punélo A, qustsuos limea ednite A B, : e
AC, A Dy AL, faciant duos angulosoppo- B__A 7 ~
| fres BAE, C A D, inter [t aquakes: Item ¢ D
| dwos BAC , D A E. inter fe aquales. Dico .
tamB A, A D, faserevnamlineamreitam , quam C A,
| AE . Quoniam aquales funt anguli BAE, CAD , ff equs-
desillis addanrnr anguli BAC , DAE , ¢ erunt duo angsli |. | 2.prom.
BAE 5 B.A C, aqualts duobus angulis CAD ;DAE .Tam
ergoilli.quam bi , dimidium (unt quatuor ‘angnlorwm circa
prenctum. A, confificntinm : At hi quasuor aquales funs qna-
H tHor
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16.

ewoy redtis, per 3.coroll. pracedentis propofS, Igitsr duo angssli

o 24.primi.| B A E, BAC, aquales funt Auobusredlis; s atque adeo CA,

AE, unam efficient lineamredam. Eodem paco ofiendetnr,
dunas B A, A D, vnamredlam cfficere lincam. Nam cadem
ratione erunt dsuo anguli BAE ,EAD , aquales duobus an-
ewlisDAC, CAB, Quare, ve priss, mu‘chtur propofitsims.
Peletarius axtem demonfirat boc idem rations duc¥te adid ,
g540d fieri nequit . Nos tamen demonfirationers nofiram often
[fuam tiss z:onﬂun'mi inre optimo prapofuimss .

THEOR. 9. PROPOS. 16.

CVIVSCVNQUVE trianguli vno
latere produ&o,externus angulus vtro-
libet interno, & oppofito, maior eft.

' TRIANGVLI ABC, latus BA, producatur ad

D . Dico angulum cxternum DAC, maiorem effe inter-
no, & oppofito A C B, itemque maiorem interno , &

b5 o.primi, Oppofito A B C. Diuvidaturbenim A C,bifariam in E;
* 3. primi.| & exB,per E, extendatur reta BEF, ita vt E F, ¢ abfcif-

fa it zqualis reGtz EB; ducatur-

q A D que refta F A. Quoniam igitur
[ latera CE, E B, trianguli CEB,
c zqualia funt lateribus AE,EPR,

) B

trianguli AEF, vtrumque vtri-
c,g;cr co’nﬁ;u&io\;cm', Sunt

L
4 15.primi.| autem & anguliad E,di(his lateribus comprehenfi, 4 in-

ter fe 2quales , cum fint circa verticem E , & oppofiti :

* 4. primi.| Erite bafis C B, zqualis bafi AF, & angulus EC B ,an-

gulo EAF; Eft autem angulus D A C,externus maior
angulo EAF , totum videlicet parte . Igitur & externus
angulus DAC, maior erit interno , & oppolfito angulo
A& B. Quod fi latus C A, producatur ad g)-,& AB, di-
uidatur bifariam in H ; extendaturque re@ta CHI, vt
H T, »qualis fit re@2 H C,& ducatur re@2 I A:demon-
ftrabitur cadem prorfus ritione , angulum externum
GAB ., maiorem ¢fle interno angulo, & oppofito ABC;

o : Eft
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ABCD, cuins angulus BAD,

§ obrafus,d0 ABC.redus conflitua c
tur,bactamenlege,utvefaAB, B G
DC,produste ad partes B, & C, F A D
in punito E,nec non frrea DA,

{ fus, {:‘conﬁitmr triangulum A DE, obtufangsuium,dy pro-
L

Eft autem*angulus D A Cangulo G A B, zqualis,cum

linex BD, C G, fe mutuo fecent in A. Igitur & angu-

lus D A C, maior crit interno & oppofito angulo ABC,

Eft autem idem angulus D A C, maior quoque oftenfus

angulointerno , & oppofito A C B. Cuiufcunque ergo

firianguli vno latere produ@o, &c. Quod demonfiran-
um erat.

SCHOLIV M.

N O N dixit Euclides, angulum extersum D A T, maio-
rem effe angulo BAC, interno,qus fibi eff deinceps ; fed fo-
Ium magnitudine fuperare virumlibet ACB,ABC, interns-
rim , f1bique oppofitrorsm : gsoniam externss angulus aqsa~
lis poreft effe angules interno [thi deincepss , guando [cslicet ex-
ternus rectus eft; T unc enim necefJario is, qui fibi off deinceps,
reclus quoqus erit : Potefs G effe minor, guando ninairum eft
sessus 5 Hoc emm pofito, angwlus illi desnceps obtnfus ersr .
Solum exgo , quando obiufus ervie extornus , fuperabis inter-
mum fibi deinceps ; Hic enim necef[ares acutus exiftcs *Que
omnia factle colliguntsr ex propof. 13. per qui angulus exter
nus, & internus dlli deinceps , aquales funt dusbus reétss .

1 D vero, guod in feholio prepof 6. hins Libri nos dvmon-
Pracwros recepimus , nsmirsm hanc propof- nois poffe consier-
ti ; enms (9 no lasere fignra quadrilaters produilo, externss
mngulns quelibet interno (> oppofico poffit effe masor ; hac ra-
stione abfaluemus o .

S§ I T figwra quadrilatersa  ®

CB, adpartes A, & B, inpundo F , corant Qg_wﬂ guiders

D A, verfus A, ducatur ex quouis pun&do F, ad A E,
icslaris F-B, fecans latus DE, inC . Dico, fA D,
producatvir ad G, angulum extermum CD G , maiorem eff

2 15.priegs.

gquolsbet trinm imernorum BAD ABC, BCD, fibioppefiro-
"H 2 rim.

-
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316 .primi.

b1, primi.

€ 5. primi.

4 s primi.

¢ s pron.

17.

\tum . Coum enimi ADE, trian-
gulum fit o » erit anguius exter-
nus EDG , maior interno oppofito
D AE. Rerfus enm D A B, 0b-
tsufus maior (it vetfo A B C , ma-
iorgmoque multo erit E D G, ipfo

ABC. Pofiremoyquin épintrsangulo C DF, > angulus ex-

sernns CD G, maior efp interno , & oppofico F C D; mani-

Jefiumeft, in qriadvilatere ABC D, externum angulum
C D G, maiorem effe insernis, ¢roppofitis BAD,ABC,
BCD. Quam ob rem propsfitio hec 16. connerti nequit
quippe cxm cius anbecedens, (o confequens non reciprosentur,
vt demonfiratum eft .

EX PRQOQCLO.

SEQVITVR exhac propofirione , ab eodem puncto
#d wnam eandemaque lineam rectam non poffe duci plures li-
mensroctas , quam duasinter [¢ aquales . Si enim feri poteft,

A ducantnr ex A , adlineamB C, tres linea
rectarquales AB, AC,AD. Quoniam
igitnur lazera A B,AC, funt aqualia, © evunt

. anguli ACB,dr ABC, aquales fuper ba-
JSim B C. Rurfus qialarera AB,AD, funt
equalia, ® erunt angnli ADB, ¢r A B C, fuper bafimBD ,
equales . Quare cwm vterq; anguins ACD, ¢ ADB, equa-
lis fit angulo A B C , ¢ erit angulus A D B, aqualss angnlo
A CD, externusinterno oppofito s qued cft abfurdum , cum
per hanc 1G. propof-externss interno masor fit . Noss srgo pln-
res linearecta , qunm dua, inter f¢ equales . ¢ex A ,4dB C,
poffunt duci . Quod eft propofitums . .

PROBL. 10. PROPOS. 17.
CVIVS CVN%V E trianguliduo |
anfguli duobus re&is funt minores, om-
nifariam fumpti. ~

SIT
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SIT triangulum A B C 3 Dico duos

. A
angulos ABC,& ACB,minores effe duo
busreissItemduosCBA,&CA B;
Itemdueduos BA C,& B C A. Produ- 5

cantur enim duo quauis [atera , nempe
CB,CA,ad D,& E. Quoniam igitur : angnlus A BD»
externus maior eft interno & oplgoﬁto angulo A CB;fi
addatur communis angulus A B C,berunt duo anguli
ABD, ABC,maiores duobus angulis ABC, ACB: < Sed
ABD,ABC, zquales funt duobus rettis . Igitur ABC,
ACB, minores funt duobus re&is. Eadem ratione crunt
anguli CBA,& CAB, minores duobus re&is. Nam cum
angulus externus ABD, ' maior fit angulo CAB, inter-
‘f no & oppofito; ¢ erunt,appofito communi angulo ABC,
duoanguli ABD,ABC, maiores duobus angulis CAB ,
CBA. Cumergo f duoilli duobus re@is fint ¢quales,
erunt hi alij duo duobus re@isminores . Non fecus
oftendemus , duos BAC, BCA, duobus effe re&is mino-
res . Cum cnim angulusexternus B A E, ¢ maior fit in-
terno & oppofitoangulo BCA ; fi apponatur communi
angulus BAC, b crunt duo anguli BAE, BAC, duobus
angulis BCA, BAC , maiores : ac proinde cum illiduo
i ﬁ%\t duobus redtis @quales , erunt dwo hi minores duo-
bus re@is. Cujufcunque igitur trianguli , &c. Qpod
crat demonftrandum, .

EX PROCL®O.

HINC perfpicuum cff, ab eodem pancto ad eandem
rectrm lineam non poffe dedsici plures lineas perpendicswlares,
quam vnam . Si enim fievipoteft, ducanturex A
A, adrectam B C, duaperpendiculares A B,

A C .Eruntigitur in triangklo ABC, due an-

guiimeerns B, dp C, duobws rectis aquales,cum
Jint duovecti , qrod eft abfurdum . > Suns enim ¢ .
qusliber duo anguli sn trianguls quocunque offenfs minores
Anobusrzetis . Non ergo plures perpendicsdares i qsm vma ,
ex A; ad B C,deducs poffunt . Quod eft propofieum .

H 3y COROL-

a6 primi,

b ¢.prom.
€1 3:p701e

46, primi,
¢ 4.pros.

£ 13- primi,

$16.primh.
b.g.prov.
i g3.primi,

r1y.primi.
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1. primi.

COROLLARIVM. I

CONSTAT ctiam ex bis , In omni triangu-
lo,cuins vnus angulus fuerit reitus , vel obtufus , re-
liguos effe acutos, cen monsuimus defin, 26. busus lib.
Cums enim per banc propof. duo quilsber anguls fint
duobus retlis minores , neceffe eft, fi vnus jfen?t re-
Eus, vel obtufus , quemcunque reliquorsm ¢ffe acu-
15, ne dwos angwlos intriangulo reclos , ant duobus
refhis masores c%'e fateamur

COROLLARIV'AM, II.

- SEQVIT VR etiam ex hac propof filinea re-
s cum aliareila angulos snequales faciat , vnum
acutsm , ¢ obtufum alterum,lincam perpendicula-
rem ex quosss esus puntlo ad aliam illam rellam de-
miiffam cadere ad partes acuti anguls. Faciat enim

retta A B, cwm recta CDsanqulos

A inequales, nempe ABD , acutums,
& ABC, obtufium, demittaturque
expunéto A, quocunque ad C D ,

<8 perpédicularis AD. Dico AD,ca
D deread partes anguli acuti ABD.

Nam [ non cadst adpartes acuti m;guli ABD, ca-
dat,fi [m’ pote éper??dzculari: AC,ad partes an-
guli obtufi ABC. I‘gimra':m anguli ABC , ACB,
obralus,c rettus,intrian fulo ABC , masores funt
duobus reclis: a fed o5 dwobus reclis funt minores,qd
eft abfurdums . Non ergoex A, perpendicularis ad
CD, deduéla cadit adpartes anguls ebtnfi. Quaread
partes acwts anguli cader .

COROLLARIVM. III.

PARI ratione fitex hac propef. manifefium,
omnes
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| owsnes angulos triangsls aquslateri , & duos angn-

| #%3 o S5 enims reibus foret , aut obtufus , effent ambo
| vel duobus relis aquales, aut maiores .

dos triangsli Ifofcelss (upra bafin,e[fc acutos . N am
2 cum ag- qu{l‘ibet :fi:x m'dﬁr;gu[ <quilatero , ¢
dno in lﬁ:)/'ccle [upra bafin fint inter f¢ aquales;bfins-
gue fimultam ills duo , quam bs dusbus reckis mino-
res ; erit quslibes illorum rello minor , bec et , &gw-

THEOREMA 11. PROPOS. 18.

OMNIS trianguli maius latus ma-
iorem angulum fubtendit.

IN triangtlo ABC, fitlatusAC,ma- 5

ius latere AB. Dico angulum ABC, fub- '
tenfum a maiori latere A C, maiorem
cfleangulo A CB, qui a minori latere
A B, fubtenditur . Nam ex A C,caufe- g ]
ratur AD, zqualisipiA B , & ducatur -
re&a B D. Quoniam igitur duo latera AB, AD, xqua-
lia funt per confiru@ionem, ¢ erunt anguli ABD,ADB,
aquales:Eft autem ¢ angulus ADB,maior angulo ACB,
Igitur & angulus A B D, maior erit angulo A CB.
Quamobrem cum f angulus totus A B C, maior adhuc
fitangulo A B Dj; crit angulus A B C , multo maior an-
gulo A C B. Eadem ratione, fi latus A C, maius pona-
tur latere BC., ofiendes angulum A B C, majorem effe
angulo B A C;fi nimirum ex C A, abfcindatur linea
qualisipfi C B, &c. Quare omnis trianguli maius la-
;us maiorem angulum fubtendit ; Quod demonfiran-

um erat.

COROLLARIVM,
E X boc fequitur , omnes tres angulos trianguli

3 5. primi.
b 57 primi.

19,

€ 3. primi.

d 5. primi.
« 16.primi.

Scalens effe snegquales , vt mmuin;; defin.1 5 bmius
4
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ey

18.

s 5.primi.

' | A '»» Uib . Sit enim triangnium Scalenum .:!BQ,'

cuins maximuns qusdem latus A C, mini-

mums autens BC, ¢ mediums locums babens

A B. Dicoesufdens omnes angulos inague-'

. les effe.Cums ensm latus A C, ponatur ma-
‘B € iuslatere A B, erit,per hanc propof.angm-'
lus B , angulo C , masor . Eadem ratso-|

ne maior erit angulus C, angilo A, quandoquidern
& latus A B, latere BC , maius portur . Sunt igs-'
tur omnestres anguli inaquales , maximus quidem

| B, minimus vero A, ¢ C, medium locum inter

VEYHmMgAC tenens.

THEOR. 12. PROPOS. 19.

. boo .
O M NS trianguli maior angulus
maiori lateri fubtenditur.

A IN triangulo A BC,angulus B, ma-
for fit angulo C. Dico latus A C, fub-
tendens maiorem angulum B, maius efie
B c latere A‘B,q.uoé_ angulum minorem C,

fubtendit . Si enim latus 4 C, maius non
eft latere A4 B, crit vel 2quale illi, vel minus . Sidica-
tur 4 C, xquale effc ipfi 4 B, ¢ critangulus B ,aqualis
angulo C; Eft autem & maior per hypothefin, qued eit
abfurdum . Si vero 4C , minus cfle dicatur latere
AB , erir angulus B, fubtenfuss a minori latere 4 Cymi-
nor angulo C, fubtenfo a maiore latere .1 B 3 Poritur
autem maior , quod magis eft abfurdum . Cum igitur
A4 C, latus ncque zquale fir lateri 4 B, neque minus
¢, erit maius , Eadem ratione probabitur , latus 4 C,
maius cffe lagere BC, fi angulus B, maior cffe conce-
datur angulo 4. Omnis ergo trianguli' maior angulus
maiori lateri fubtenditur § Quod demonftrandum pro-

puncbatur. :
COROL-
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| i A D E, A E D, fint duckus reftis minores,pona

COROLL ARIV M.

SE Qp_’ IT VR éxhac prepos. ommium refla-
rums ex quonis puntto ad rellam gquamcunque ducla-
rum , edm, qus perpendicularis esh, effe minimam.
Ducatur enim ex punélo A, ad re~ A
dam BC , gquotcungue linea AD,
AE, AF 0 alie,quara A D, fola B . C
fit perpendscularis ad BC , et nulla FED
alia, cum ex ecodem purily ad eandemreitam fo-
lavna perpendicularis duci, poffit , vt ex Proclo ad
propos. 16 .demonflrauimsis Dico omnsums minimam
effe AD. Naminsriangulo A E D,cum duo angs

turque A D E, rellus; erit AE D, acutus .  nare
b magins erit latus AE , latere A D . Eodem mado
oStendensses , omues liae veftas maiores effe refla
A D : ac proinde perpendicularis A D , omnium
erit minima . C
- .EX PROCLO.
"POSSEMV S hecidem theorema oftendere affrma-

tina demonfiratione , fine admiviculo pracedentis, fi tamen
prius Jemqnﬂremr boc fequens theorema .

S I trianguli angulusbifariam fe&us fuerit,
fecansque angulum re@a linea ad bafin du&a
in partes inzquales ipfam diuidat; Latera il-
lum angulum continentia inzqualia erunt ,
& maws quidem illud , quod cum maiori ba-
fis fegmento coincidit , minus vero, quod cum
minori . R , :

TRIANGVLI ABC,asgulus BAC, diuidatur
bifariam perrecianm A D,quefoces bafin B C, inpartes ina-

guales, mainfy, fegmentum fit D C. Dico latus A C, maius

offe

117 primi.
b1 9.primi.

L e

~
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o 3.primsi.

b 15 primi.
¢ .f.Priml.

4. pron,

€ G.primi.| |

Fy.primi.

g 15.primi.
b g primi.

i 9. pron.

t"r"

¢effelatere A B. Producasur enim AD , adE ,2 vt fie DE,
aqualss ipfi A D. Deinde ex maiori fegmmento D.C, anferatur
reila D F,aqualis minori figmenio D B, (¢ per F, ex E, ex-
tendatur reiia EF G . Quonsam igitur latera AD,D B,
srianguli A D B, aqualia funt lmeribus
ED,DF, triangili E D F , vtrumque
vtrique , per confiruioners ; funt autem
O anguliAD B, EDF, diftis Ingeri-
bus contenti equales ; < Ervunt bafes A B,
& EF,aquales.(> angulo B A D, angu-
" IusF ED, aqualss : Eff vero & angulus
C A D,angwlo B A D, agualis,per hypo-
theftn; Igsesr | angsli G AD,G E A, rrianguli A G E,2qus
es erunt,c ideoqus latera A G,E G, aqualia erunt . Eff au-
temreita A C,maior quam A G; quare ¢ A C, maior erit,
guam E G. Et quin E G, maisor ¢ft, quam E F, erit & 4 C,
multo maior , guam E F. Cxm igitur demonfivatum fit re-
&amE F,aqualem effercéa A B, evit A C,latus mains la-
zere A B, guod erat oftendendum.

HOC oftfenforheoremase,ita propofitio 1 9. demonfirabi-
tir. In triangslo A B C,angulus A B C,mazor [it angul: C.
Dicolarus A C,maius effe Iarere A B.Disifa enim reita BC,
(fuver quam conflituts funt dicts anguli inaquales, )bifariam
in Diex Ayper D, exrendarurre@a AD E,f vt fit D E,ayna

A lisipfi AD ; ducasurquere@4 BE . Quo-
wiam igitwr latersa AD, DC, trianguli

-ADC, equaliafunt lntceribus ED, D B,

B ¢ friangsli EDB, vtrumgue vtrique, per con
D™ fruitionem, 8 funt autem ¢ angsii A D'C,

E D B,diis comprebenfi laseribus aquales:

B & Eviir bafes A C, (r BE, aguales, anguinfyi

LAC D.angwlo E B D,aqualis : Et quia angulus A CD, pe

nitur effe minor angulo A B C,erit & angulus E B D, minor
eoder; angmlo A B C ; Ideoqme anguins ABE , per relam
BD, diusdetser inpartes inaquale:. Si igitur bifariam ficetser
perre@ii B F,cadet B F,jipra E D, eo quod angulus A BD),
maior fst anguloEBD . ;:i:’n veroEF 3 i maior eff , quam
ED,d» E D,pofira eff aqualis spfi A D,enst E F, maior,qni
A Dj; Sed adbsuc A D, maior eft, quamA F ; Multo igirnr

maior
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maior cvit E F, quam A F. 1taqus quinreiia B F, dinidens
angulum A BE bifariams, fecat bafin A E,ingqualiserinF,
eftquemains [cgmentum E F.minus autem A F serit pev theo
rema a Pyoclo prexime demonfiratum,latus BE, maius late
re A B.Ofienfum eft autem B E,cqualeeffelaseri A C. Igi-
tur O A C,lasss Intere A B, maiss erit . Quod evas demon-

frrandsm_ .
SCHOLIV M.

H JE C propefitio 1 9. conser(n eff propoficionis 1 8. vt per-
Brcxum eft . Campanus ansem dusram ifiarum prapofitio-
num ovdinems provfus inmertit . ita vt ea, qup apudnosafi 1 8.
apud ipfum fis 19.8r contra. Quarum viramagus ofiendis d
cendo ad id,quod fievinequit, cum tamen Euclides propofitio-
nem 1 8.dir ecte, o ofienfiue confirmaneris, vt ex dictis ligui-
do confiaz.

POTERIMVS quoque Theorsma & Proclo demon-
Sratsum conmartere, hoc modo.

S I trianguli duo latera inzqualia fuerint, li
nea reQa bifariam diuidens angulum ipfis con
tentum, fecabit bafin in partes inzquales, ma-

insg; fegmentum erit prope maius latus .

DV O latera AB, AC, srianguli A \
A BC, fint snagualia; A C, mains, ¢
A B,minus . Rein anten A D, digsidens
angulum ABC, bifaviam , fecet bafin
B C,in D . Dico figmentsam D C,maiss B
effe fegmenteD B.Si.n.mon eff mainsyerie
wel gguale, vel minus.Si dicaswr effe aqua )
le;producatur AD, ad Esvt DE, aqualic x
fieipfi D A, ducatnrdyreda EC . Quoniam igitur Latera
A D,D B,sgualia funt lateribus ED, C,»vmcmgu vtri-
gtie; A D, videlicet ipfi E D,per conflruitionem, éo D B, isfi
D C,per hypothefin aduer[ary,Sunt asutem ¢ bangulind D,
didtis Iateribus comenti aquales : < Erit bafis AB, bafiE C,

aqualis

2 3. primd,

b 15.primi.

o+ primi.
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G .Pﬂﬂ)l f

b 7. pron.

cr st
d o Lridn’

C G rirm
k

wqualis & angulo BAD, angulus CED.
Pofirus aiit eft ¢ angulo BA D, angu-
Ius CAD , tqualis; Igitur (& anguli
CED,CAD, aquales erunt s * 1deody
latus A C, laters . C,eqnale. Cii igirur
oftenfim fit,lateri E C,equale effe guoqs
latus AB ® erunt latera A C,AB,equa
lia;quod o} abfurdum, quia A C, maius
ponebatur , quam A B . Non crit tgitur fegmentum DC,
£emenro DB, aguale. Quod fiD C, dicatur effe minus,
¢ D B, maiks ; erst, per theorema Procli, Inrus A B, ma-
i inrere A C ; Penebatser asstom minus, guod multo magis
eff abfiwdum. Non sgitur minizs erit D C, guam D B, Qua-
re erit weccflaric maws .
E0 D E M modo demonfirari pi:evit locsheorema.

SI trianguli angulum re&alinea bifariam

{ dinidens , bafin bifariam quoque fecet, erunt

duolatcra angulum continentia inter {z xqua-
iia : Quod filarerazqualia fuerint, bafin etiam
bifariam fecabit lineare&a, quz angulumbifa
riam diuidit.

PRIMYV Mrelta AD,fecans angulii B A C,bifariam
A distidar quogsee bafin B C, in D, bifnriam.
Dicolarera A B, A C,inter ¢ azunlia effe.
Hoc autem demonfirabimus eadein yatione,
C  guainprecedenti theorcmete olenfum fuit
b latus AC, equale effelateri A B,/DC.
E Sogmentum fegmento D B, pquals ponarar,
drameda figuram ead:m modo confirans
CemerimizteraAD, DB, aqualin fint lateritus LD,
73 Ci< G wugnli wd 1D, dicies laveribuss coprents ggnals ;
“wruzbaf s A B EC renalis, & azgalusC E Dy angnilo
B AD, eoceiyangeds C o1 Dypguealis. Quares A C pquals
it G EC, Lee ot it ff A B )
DEINDE fistleccra AB, AC, eonaliz, irrecta
AD. fecansbafin b C, in D, disidet angislum B 4 Cy bifa-
riam;

B
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rviam . Dico fogmentum D C , pquale effe fegmento D B.
Cumenim lazera AD , A B, aqnalia fme lateribus; AD,
AC,vernmque verigue,ép anguli auogue ad A, conrerai di-
&is lasersbus aequales pey byporhefin, serunt bafis BD,
D C, acguales. :

THEOR. 13. PROPOS. 20.

OMNIS trianguli duo latera rcli-
uo funt maiora, quomodocunque af-
umpta.

SIT triangalum AB C . Dico

quelibet cius duo latera, nempe A B,
1§ A G, fimul'maioracflc reliquo latere y
B C.Producatur vnii exillis, ve C A,

vfque ad D, b fitqac reta A Dyjaqua- B C
lis alteri lateri non produéto A B, &

ducatur re@a D B.Quoniam igitur due latera A B,AD,
aqualia inter fe funt/, per hypothefin , cerunt anguli
ABD,ADB, z&ualcs inter {c:Eftautem angulo ABD,
| ¢maior argulus C B D.Igitur & angulus C B D, maior
erit angulo A D B.Intriangulo ergo C B D,latus C D,
opgoﬁtum maiori angulo C B D , ¢ maius erit latere
B C,quod minori angulo CD B, ofponitur . Cumigi-
tur duo latera A B,A C,fimul 2qualia fintipi C D, (fi
enim zqualibus A B, A D,commune addatur A C, fhéc
tota equalia;nimiram linca compofitaex A B,AC,& ki
nca compofita ex A D, A C, ) crunt quoquclatera A B,
A C,fimul maiora latere B C. Eodem modo demonflra-
bitur , quatibet adia ‘duo latera maiora eflercliquo .
Quare omnis trianguli duo latera reliquo funt maio-
ra,&c.Quod demonftrandum erat,

EX PROCLO.

ALITER koctheorema , & familiaribus Heronis , &
I’orpla];

3 g.prims.

20.

® 3.primi.
€ s prim:s

d o, proz:.

¢ u.pn’mi.l

{2, pror.
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s 9, primi,
b i6.primi.
£39.prims.

8i6.primi.

248

¥ 20 primj,
f4. pron.

Porphyrij demonfiracur, wullo latore producto, bac ratione.Sit
probandsum dno Intera A B,A C.srianguli A B C , maiors
A ¢ffelatere B C.Dinidacur angulus BAC,
gl lain'bu g’:nma s bifarsam per re-
% ctam A D. Quoniam igitnr triangmli
‘ CDA.IathD.protrfmmejl #4B,
b erit angulus externus BD A, mmor interno & oppofire
C A D;/gtnr ¢ maior anzulo B A D. Quare in sriangulo
A BD,larus A B, maiori angulo A D B, oppofitum < mains
erst latere B D, quod minori angulo BAD, opponitur . Eadem
ratione ofiendetur, latus A C, maius effeyquam CD, qus
ansulus CD A, dmawr eff angulo B A D, hoc eff, angulo
CAD, drc. Quamobrem duo latera A B, AC,majors erunt
Istore B C. Eademque eff rasio guorumcnngue duorum lase
rum.fi anguins ipfis comprehenfus bifarsam fecetsr .

THEOR. 14. PROPOS. a1,

S1 fupertrianguli vno latere, ab ex-
tremitatibus duz retz linex interius
confticutg fuerint; ha conftitute reli-
quis trianguli duobus lateribus mino-
res quidem erunt , maiorem vero angu-
lum continebunt. -

IN triangulo A B C,fuperextremitates B,& C,late
ris B Cjintra triangulum conftituantur duz re&e linca

A o ¥D,CD, ingun&o D, concurren-
é tes.Dico B D,C D,{imul minores effe
v duobus lateribus BA, C A, imul; At

“ veroaagulumB D C, maioremangu
lo B A C.Producatur enim altera lingatum interiorum,
nempe B D,"ad pun&um E,lateris C A. Quoniam igitur
intriigulo B A E,duolatera BA,A E ¢ maiora funt la-
tere BE,fi addatur commune EC,ferunt BA, AC, ma
iora, quam B E, EC, Rurfus quia in trizngulo C BdD,

uo
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duo latera CE | E D,, maiora funt latere CD;ficom-
| mune apponatur DB,5erunt CE, E B, maiora ,quam
C D,DB.Oftenfum vero iam fuit, A B,C A, maiora ef-
fe,quam B E,E C. Multo igitur maiora erunt B A,C A,
quam B D, C D,quod primo proponcbantur . Preterca,
quoniam angulus B D C, < maior cftanguloDEC, ex-
ternus interno; & angulusDEC, angufo B A C, maior
quoque cft,candem ob caufam; Eritangulus B D C,mul
to maior angulo B A C; quod fecundo proponebatur.Si
igitur fuper trianguli vno latere,ab exeremitatibus,&c.
(§_qod cratoftendendum . .

SCHOL 1V M.

QV AM veile Euclides dixerie, duas illas linsus intra
triangulum confliturns,duci debere ab extremstatibus vnius
Lateris, aperte intelligi poseff ex e0,quod mox ex Proclo demon
[orabimus; in sriangulis videlicet veltangalis, vel esiam am-
blygomijs , intra triangmlum conflitni poffe dums linens fuper
wnum latus civca angulum vectum , vel obtsfum , quarum
gquiders vna &b extremitase dilli laterss, altera vero & quomis

prope alind extremmm laserss einfdem educitur , gua
maiores fintreliquisiduobss triangulilateribus. Item in trian
gulss [calanis eodem modo fisper maximum Latus duns reitas
intra sriangulum conflizus poffe, qua minorem comprehen-
dant ":ﬂlms 6“

XX PROCLO,

‘S I'T triangulum habens exemspli gratin anguium ABC,
obeufun.Dico ab extremo C, ¢ a guonis puntts,nempe a D,
propealisd sxtremum B, lateris BC, dnci poffe duas liness
insra triangulii ad aliqguod pun
Bums , qua maisres [int duobus
latevibus B A, A C.Ducasur
onim ys&ia D A : Et quoniam
intriangulc A B, duo anguls
A BD, AD B, ¢minores funt
duobus relis; Ponitwr autem A B, masor recio, nempe ofbm

‘ ) e

b g.pron.

¢ s6.primi,

1416.prims.

220. pramu.
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[z 2 ADB ,mi:n
LI MY AR

b;’pi:::" Quarzlzns A D, «m
h’:r:l\ B. EXD[‘, f

€ 10 primi. &i-xrrefaD E, igxa
A B, E-rclqnaines.

fariem diciscr G F.Si16:00 aé extrmeC , ad
aucatnr CF,erun: dus (inca vecta conitimea CF,
HIAnEN T R.319v s Mncins lateriins BA, A C .
d20.primi.; enimmtriansuic AF C,avslarera AF,FC, $ i
latere AC5t P mutemrectn A F, i F E, tqnaiis.;
ﬁr'umcmrn; ax22CF, F E, mascres quoane larere (
15itur equaia aidsniwr ED, dp A B, fient recta C |
emasores 'areriéus C A, A B. Quzdeff rropofitum . ¢
ad F.ex B,extremo yecra duceresur, cﬂ:'uiu recta:
14 CF, BY, minores descéns latersbus C A, A B, w:
desdemzonjirast
RV ESVS fi: triangalom fi alenum A B C,auix
£3.primi. | maximum B C,m:aimsam AB. ExBC, {anferaz
A equaissiecta A B, Orducarnr AD.
ﬁ #d cxsus puncexm quodlther , vt 45
B~ D G extremoC,recraducatr CE.C:nt
icitur erunt incra triangulum du
C E, DL, gue minorem angulum compy chendst ot
efhciunt duo Jarera A B, A C . Cumenim duolatos

g pron.

D, ecunliafint, t erunt duo anguli BAD,BD 4.4
les:Sed B D \,angnilus™ maror cff angulo C E D M.
tur erit & angulus B A D, augulo CED.Quaremu’:
ior erit torus angulus B A C,anguloC E D; Qued e
tum. Reces igitur Euclides monuse,duas liness satra i3
lum conflrrutas educi debere ab extremss punctis vax:.
vis, vt minoves quidem fint dudbus religwis srsmmgul
bus, maiorem vero complectantur angwlnm. Aliss e

fizio veranoneffet , vt iam eff demonfiratam_.

V E RV M de conflitstione dxarnm linearnminns”
gulzzm, qiaa maiores fint, vel gyrnles Auobns Interives, !
ficademus ex Pappo ad propes. 3.4 bowsss lib,

8 s.prims.
b 16.primi,

B

PRO::
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—~— PROBL.8. PROPOS. 22,
== =EX tribusreis lineis, qua funt tri-

~-.=s datis rectis lineis 2quales , trian-
=== lum conftituere, Oportet autem duas
-~ -=iqua efle maiores omnifariam fum-

—r &£~

=152 uUONiam vniufcuiufc}.ue triangu-
== ."duo latera omnifariam {umpta reli-

7- =40 funt maiora.

I 8
. ‘:;:_ 34 RES linex reGe datefint A, B, & C, quarum
7 . -»2libetdua reliqua fint maiores , ( Alias ex ipfis non
- &~ msletconflitui triangulum, vt conftat ex propof. zo0.
ua oftenfum fuit,duo queuis latcra trianguli reliquo

) == -2 . .
- maiora . ) oportcatque conflrucre triangulum ha-

-_:)s tria latera tribus datis lincis 2qualia. Ex affumpta |

-7 7.;. saquauis DE, infinitg A Cr—
- * 3 »»#3nitudinis 2 abfcinda
=22 ur refa DF, zqualis re- D
= yz-AsEtexreliqua FE,
-2 a2 F G, 2qualis re@a
=57 #exreliquaGE, re-
}’,:;5,,(} H,zqualis reGz C . Deinde centroF, interual!

- 0 FD,circulus dofcr ibatur DIK : Item centro G,
x & “eruallo autem GH, alius circulus defcribatur HIK,
= 7 yneceffario priorem fecabit in pun&is I, & K , ( cum
el *~m duz FD,G H, maiorcs ponantur re&a F G;fiex

s - gpfumatur re&a F L, 2qualisipiF D :& ex G D, re-

-7z

.=#,G M, zqualis ipfi G H, cadet punfym M,inter L, &

S

o Si mmil_.xlc M, caderet in L,punétum , eflent GL,FL, |

.
5™ s eft, GH, & F D, equales
;—v"{“:ﬁz P’G: Si’vcro M: caderet
;am ot Gy& Lycflentegden dug
g nGM,hoceft,DF¥,GH,
M"": rores reéta F G; quorum
4. ;¢ umqselt contra bypothe-

22,

13. primi.

_
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O F N e} e T

fin.)Id qued ex appofitis figuris apparet.) cx quord quo-
libetynimirum ¢ x K,ducantur ad pun&a F,G,retz K F,
K G, fattumque erit triangu-
lum F G K, cuius latera dico
L2 aqualia effe datis rectis A, B, &
M C.Cumenim re&a FK, 2 gqua-
lis{it re¢tz F D,& re@ta A, per
conftrutionem ¢idemFD , 22~
qualis3b erit latus FK, reGte A , zquale. Rurfus quia
G K ,zqualis eft ipfi G H, & retta C,eidem G H j erit
quoque latus GK, re@z C,zquale : Pofitum autem fuie
per conftrutionem , reliquum latus ¥ G, relique re@e
B, zquale.Omnia igitur tria latcra FK, F G, G K, tri-
bus datis reis A,B,C, zqualia funt. Conftituimus er-.
go cx tribus reis lineis, que funt tribus datis reQis Li-
neis zquales,triangulum : Quod faciendum erat.

D

P R 4 X I S.

SV M ATV R reis D E, aqualis cuicungue relarsms
Aararum, nempe ipfs B,quam nunc volumss effe bafin; Dein-
deex D, ad :bntmudum refte

¥ N o Ashrews Aeferibasur:Item ex E,

nA; E._—. ad incernallum re@aC,alter ar-
cus [kcans priorem in F. Si igitur

ducantur refla DF, EF,fadlum ert triangulnm babens trin
latera aqualia tribus datis lineis.Erst enim latns DF ,aqu4-
le vl A proprer interunlium ipfins A, affumptum: (rlasus
| EFyipfiC, proprer affumptum snterualium C; DE, vers la-
tus, acceptum eft ralia B aquale, ab initio . '

SCHOLIV M.

H A C arte cuicunque sriangwlo propofise altersim prorfus
aquale & guondiatera, angulosg, , O quoad aream ipfius,
E A conflituemus,Sst namq,-'trun‘itdm

~ quodcungue A B C , cui equale om .

ﬁﬁ ni ex parte off conflruendsm. Intelli-
go cinslatera , tanquam ires lineas

reffae
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reins datas AB, BC,C.A, quarum qualibes dus > maicrts
funtreliqun.Deinde fumo reciam D E , aqualem vnilaters,
nempe B C; ¢ ex D. internallo lateris A B , areum defcri-
bo,izem alinm ex E,intersallo relsquilaceris C A , qui prio-
rem fecet inF, ¢re.

PROBL. g. PROPOS. 23.

A D datam re&am lineam, datum-
que in ea pun&tum , dato angulo re&i-
lineo zqualem angulum reilineum
conftituere.

DAT A reSafit AB,datumque in ea pun&umC,
& datusangulus D E F, Oportet igitur adre@tam A B,
inpuntto C , angulum conftituerc zqualem angulo E.
Sumantur in rcé%‘s ED,EF, duopun@a vicunque G,
H, quix refta GH, connc&antur : Deinde , conftitua-
tur triangulum C I K, habenstria latera 2qualia tribus
redtis EG,GH,HE,ita ve CI,
xquale fit ipfi E G;& CK,ip-
i E H3& IK,ipfi GH.(Quod
facile fiet,fi CI, fumatur -
qualis ipi EG;& CL, iphi
EH,&IM,ipGH.Dc-
inde ex centris C,& I, inter-
wallisveroCL, & IM,cir-
culi defcribantur fecantes fefe in ., & ¢ ) Dico angulé
C, zqualem cffe angulo E. Quoniam cnim duo latera
Cl, CK, ®qualia funt duobus lateribus EG,EH,vtrum-
que vtrique , & bafisI K, bafi GH, per conftruttionens
cerit angulus C, angulo E , zqualis . Effccimus igitur
angulum ad C, zqualem angulo E, &c, Quod facere
oportebat . N

P R A X 1 5S.

N O N differt Buins problematis praxis abilla, quam in

a20.proms.

23.

v 22.prims.

. pmm.

I 2 prace-
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pracedente problemate sradidimus s propterea quod triangn-

durn conflitmere oportet aquale alteri triangulo , ve angulns

A Aato angulo equalic exbibeatur, vt

c/ E  perfpicunm eft. Facilins tamen hac

/ aree problema efficies. Sis lineadata

\ A B, pundumyne in ea C.& angulus

I -G  Aatus E. Centro igstsr E , ¢ snter-

K § #allo quonis arcus defiribatur G H 5

B D Eodemd, interuallo ex contro C,avciss

dsferibatur 1 K, fumaturd; beneficio csrcini arcus 1K, arcws

G H, aqualis . ReZa enim dulta CK, faciet angulum adC,

equalem angulo E. Nam fiducerentur refia IK, GH, effent

ipfe agunles,propseres quod circine non variato vtramgq;, di-

[fiantiam I K, G H, accepimus.Cum exgo & duo lateraIC,

. CK,equalia fine duobus G E, E H, ob agualia internalla,

2&.primi.l qusbus arews fun: deferipts saerunt anguli ICK , GEH,

equales.

7C ZT ERY M quaratione ex punido extra dasam re-

Bam prepofito recta duci peffit.qua cxm datareita angulum

confiitust dato angulo redislines aqunlem, docebimns ad pro-
pof-31.buine Lib.

24 THEOR. 15. PROPOS. 24.

ST duo triangula duo latera duobus
lateribus 2qualia habuerint, vtrumque
vtrique,angulum vero angulo maiorem
{ub zqualibus recis lineis contentum:
Ecbafinbafi maiorem habebunt.

DV O latera AB, AC, trianguli ABC, zqualia fint
duobus lateribus DE, D F, vtrumque vtrique, nempe
AB,ipiDE, & A C, ipfiD F; Angulus vero A,maior
fit angulo E DF. Dico bafin BC, maiorem eff2 bafe EF.

b23.prémi.| Ad lincam cnim DE, ad ciufqy punGum D, * conftitua-

' tur angulus E D G, zqualis angulo A ; (cadetque re@a
D G, extra triangulum D E Fycum angulus EDF,minor
. ponatur
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ponatur angulo A )2 ponatur-
queD G,:(gltlmlis i)pﬁ F, hoc

RipEAC Duasdeindere. X R

&a E G, cadet ea aut fupra re-

.&am EF; aut inipfam, aut in- B CE c
v

fra iplam.Cadat primim fupra

EF, ducaturque re&ta F G. Quia ergo latera AB,AC,
zqualia funt lateribus DE,DG,vtrumque vtrique,& an
gulus AyequalisanguloED G, per conftru@ionem ;
{ 5 Erit bafis BC,bafi EG,2qualis. Rurfus quia duo late- -
ra DF,DG, inter fc funt zqualia < erunt anguliDF G,
DGF, 2quales : Eft autem angulus DGF, ¢ maior :méu-
lo EGlfjgitur&angulus D FG,eodem angulo EGF,
maior erit Quare multo maior crit totus angulus EFG,
codem angulo EGF ., In trianguloigitur EF G, e maius
erit latus i G, latere EF.Eft autem oftenfum EG,¢qua-

le effe ipfi BC,Maior igitur crit A
quoque BC,quam EF. Quod cft
prcgoﬁtum .
A D A T deinde E G,in 3 CE
ipfam E F. Et quia rurfus, vt s

prius,bafis E G, @qualiseft bafi BC: Et E G, , maior
quam E Fyerit & B C, maior,quam E ¥, quod eft pro-

ofitum .

C AD AT tertio E G,infra E F, producanturque re
&x D F,DG,vique ad H,& I, & ducatur re&ta FG.Erit
autem rurfus , Ve prius, » bafis EG, bafi BC, zqualis.
Deinda auia duo latera DF,DG, zqualia funt inter fe,
per conftrudtionem, i erunt
anguli GFH,FGl,infrabafin
FG , zquales : Ef auremaan~
{ gulus F GI,*maior angulo
F G E. Igitur & angulus
GFH,codem angulo FGE,
maior.crit.Quarc multo ma-~
ior.erit totus angulus EFG,codé ungulo FGE. In tiizn~

B 4pnm

[

a;.prinn'.

© 5. primi.
9. primis

M 4 ’-Pfiﬂiﬁ

£ g.primi.
g 9.prow,

b 4. primi.

i ’-P"’m"c

k p.prov.

guioergo E F G, 1maius eritlatus B G, latere EF. Eft |1 rp.prigeic,
autem oftenium EG, ®quale efe ipli B C. Maior igitur
erit quoque B Cybalis bafi EF, Si igitur duo trian~

‘ 1 3 §ula o
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. 2.pron.

h"-Pf"mf.o

ula duo latera duobus lateribus, &c. Quod erat often-
endym, :

SCHOLIV M.

$ Iquisfortevoget, cur in 4. propofitione Exclides ex eo ,
quod dso latera unins trianguli aqualia fint duobus lateribss
altersus trianguli, virnmaue virique , (o anguls contents di-
&is lateribus aquales, concluferit non folum equalitatem ba-

S, vertim etiam triangulorsm, & veligmorsm angulorsm;
bic antem ex eo,quod duo laters wmins trianguli aqualia fint
duobus Lirersbus alterins tyiangnli, wirumq; vrrique,angsli
werolatersbus illis comprebenfs inaquales , colligas tantum
inaqualiratem bafium,non autem triangslorum, ¢ religuo-
riom angwlorum : Husc rcfpendendum eff, neccffavio id ab
Euclide teritiffimo Geemetra effe factum . N am ex antece-
densc buiss theorematis femper confequitnr bafium inequa-
litas,ita vt bafis illius triangnli,cuius angulus conteniss In-
teribus affumpris eff maior, fuperet bafin alterius, cuins Angs-
Ins minor exiftit , vt demonfiratum eit ; non autem neceffe
efty triangslum illud maius boc effe . V't enim clarifime ex
Proclo demnflrabimus ad propof; s 7.husus primi libri, Tria
Lulum maicrem habens angulum aliguando equale eft trian
gwlo minorem Labensi angulum , aliquando vero mintis eo-
dem , (& aliguando maius . Non igitur potuit in vniserficm
inferri,ex eo, guod angulus vnins trianguli maior eff angulo
alteriss, triangulum eriam mains effe,cum modo equale fir
modo minws, & modo masus. Idem dics porefide angulisreli-
quis. Nam inprima fighra buius theor:matis angulus ABC,
minor eff [imper angulo D EF ;

" A D enm angulus DEG, ( quisqualis

Y cftper 4. propof- angule ABC ,)

\ a minor fit eodem angulo D EF

B CE==22G parstoro. In fecunda autem figs-
¥ ra,exifiit qusdem.anguius ABC ,

angulo DEF,2qualis,per s+.propof; At vero angulus ACB,
mincr eff anguele DFE , cu 7 angulus DEE , b maor fit arm-
gulo DGF. externus inte »>, & oppofiro 5 & angulus DGF,

| aqualis fit angulo A CB. Intertiadenigue figura angulses

- »
"y

Ny

N,

Tatw
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ABC, maior quidesn eft angule

DEF, propteren quod anguins A

D EG, (equalis exiftens per £,

propef-angulo ABC, ) amasor fit

eodern angule D E F,totum parte: E o

Sed angwlus ACB , minor eft an-
gulsDFE. Nam [i vella EF, producatsr fecans reiam
DG, in K fiet angulus DFE,

bsnaior angulo DKE, exter- A D

nus interno; Eiff antem ¢ an-

guins DKE, maior adbuc an- ' K

g#/o D G E, externns quoque cE @
B 1

interno, & appofito. Mlro sgi-
enr maior ertt angsius DFE,

anyuloD GE, guiper 5. propof. agualis ¢ff angulo ACB.

| Quare neque certi quicquam colligi porssit de inagualitatere

Isquornm angtloritm, cum modo vnms altero fit maior , modo
mtnory ¢ modo equalis .

THEOR. 16 PROPOS. 25.

~ SI duo trianguladuo lateraduobus
lateribus zqualia habuerint , vtrum-
| que vtrique, bafin vero bafi maiorem :
{ Et angulum f{ub ®qualibus reéis li-
neis contentum angulo maiorem ha-
bebunt .

DVO latera AB,AC, trian-
culi A B C, aqualid fint duo-~

A B )
bus lateribus D E, D F, trian~
guli D E F, vtrumque vtrique,
hoceft, AB,ipfi DE,& AC, B E £

ipli D F; Bafisautem B C y ma~

jor fitbafe EF. Dicoangulum A , malorem efle angu-

lo D, Si enim non eft angulus A, maior angulo D, eri:
. 1 « ve

1 9.pros,

b If-prl'ﬂl'-

25.
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s 9, primi,

b iG.primi.
£39.prims.

236 primi.

2l

€ 20 primj,
f¢. pron.

Porphyrij demonfiraiur, nullo latere producto, hac ratione.Sis
probandum duo lacera A B,A C.srianguli ABC , maiora
A effslnsere B C. Disidatur angulus BAC,

© filss laxn'hu gin:mrw 2 bifursmm per re-
A% ctam A D. Quonian igitur trianguli
CDPA,lausC D.protrfr“::’m eff adB,
b erit angulus externns BD A, masor interno (& oppefizo
C A D;/gunr ¢ maior angulo B A D. Quare in triangulo
A B D,larus A B, maiori angulo A D B, oppofitum < mains
erst latere B D, quod minori angulo BAD, opponitur.Eadem
ratione ofiendetsar, latus A C, maius effeyquam CD, quia
anglus CD A, dmasor eft angulo B AD, hoc off, angulo
CAD,drc.Quamobrem duo latera A B, AC,maiora ersint
latere B C. Eademque eff ratio quorumcsngue duornm lase
rim,fi angulus ipfis comprehenfus bifarsam fecetur .

THEQOR. 14. PROPOS. 21.

S1I fupertriangulivno latere, ab ex-
tremitatibus duz reGte linex interius
conftitutg fuerint; hz conftitutz reli-
quis trianguli duobus lateribus mino-
res quidem erunt , majorem vero angu-
lum continebunt, o ‘

IN triangulo A B C,fuper extremitates B,& C,late
ris B Cintra triangulum conftituantur duz reGe linca

- B D, CD, inpunto D, concurren-

/\ tes.Dico B D,C D,{imul minores efle

duobus lateribus BA, C A, imul; At

. “ veroangulum B D C, maioremangu

lo B A C.Producatur enim altera lingatum interiorum,

nempe B D,'ad punttum E,lateris C A. Quoniam igitur

intriigulo B A E,duolatera BA,A E ;¢ maiora funt la-

tere BE,fi addatur commune E C, erunt BA, A C, mg

ioray quam B E,E C, Rurfus quia in triangulo C Ed D,
Ho |
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.duo latera CE , E D,, maiora funt latere C D3 fi com-
mune¢ apponatut DB ,5erunt CE, E B, maiora ,quam
C D,DB.Oftenfum vero iam fuit, A B,C A, maioraef-
fe,quam B E,E C. Multo igitur maiora crune B A,C A,
quam B D, C D,quod primo proponcbantur . Prgterea,
quoniam angulus B D C, < maior cftanguloDEC, ex-
ternus interno; & angulus D E C, angulo B A C, maior
quoquc cft,candem ob caufam; Eritangulus BD C,mul
to maior angulo B A C; quod fecundo proponebatur.Si

igitur (uper trianguli vno latere,ab cxtremitatibus,&c.
&od cratoftendendum . .

SCHOLTI1IV M.

QV AM rvelle Euclides dixerie, duns illns linons intrs
triangulum confliturae,duci debere ab extremstatibus unius
Lateris,aperte intelligi poteft ex e0,quod max ex Proclo demon
flrabimus; in sriangxlis videlicet reffangnlis, vel etiam am-
blygomijs , intra triangmlums conflitui poffe duns lineas [uper
wnum latus civca angulum. veilum , vel obtsefum , quarum
quidems una ab extremitate didli lazerss, altera vero a quonis

prope alind extremum laterss eiufdem educitur , qua
maiores fint religuisidnobss triangulilateribus. Irem in rrian
glis fcalanis eodem.modo fisper maximum latss duas reites
intra sriangslum confbisni peffe, qua minerems comprehen-
dant ‘wm» &" .

ZX PROCLO,

§ I'T tviangulum babens exempli gratia angsium ABC,
obtufum.Dico ab extremo C, ¢ & guouis puntts,nempe a D,
prope.alind extremum B, lateris BC, duc poffe duas lineas
intra triangulii ad alignod pun
Bum , qua masores [int duobus
lateribus B A, A C.Ducatur
mim ralda D A : Et quoniam
insriangule A B I, duo anguli A
A BD, AD B, ¢minores funt
duobus reélis; Ponitur astems A B, muior recto, nempe obess

fo

220. primu. |
b g.pron.

© 16.primi,

1416.primi.
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2 g9 prims.
b 3.primi.

€ g0 primi.
1

!

4 20.primi.

¢ ¢ pron.

£3.primi.

8 s5.prims.
% £ 0-primis

fusi erit AD B ,minor redto ,
sdeoque minor angulo ABD.
Quare latus A D, s maius erst
latere AB. ExD A, b abfein- |
B datur refla D E, aqualis reite
C A B; Erreligualines A E,c bi
ariam diwidatar in F. Siigitur abextremoC , ad F, vela
ducatur CF,erunt dua linea vecra conituta CF,D Fintra
sriangwinm maiores dusbus lazeribus B A, 4 C . Quoniam
enim in triangulo A F C,duolatera A F, ¥ C; d maiornfiune
latere A C 5P autemrecta A F, 1pfi F E, agualis,per con-
[iructionemn; erunt CF, F E, maicros quoque latere C A. Si
igitur aqualia zdda'é:mr ED, ¢ AB, fient recta CF,F D,
emaioreslateribus C 4, A B. Qurdeft propofitum . Quod i
ad F,ex B,extremo vecra dxur%;r, a_ﬂﬂepn: 514/; ‘rm4%;tﬁir£
ta CF , BY, minores duobus latersbus C A, A B, v Excly-
des demonfirauit .
RVRSVS fit triangulum fealenum A B C,cuins iatus
maximum B C,minimum 4 B. ExB C , lauferatur BD,
A equalistecte A B, ¢ ducarur A D, recta,
ad cuisss punctum quodlsber , vt ad E . ab
5 C extremo C,recta ducatur CE. Conflitute
: igitur efune intra trianguluns dna lince
C E. DL, que minorem angulum compr ehendsunt eo, guem
efficisnt duo later&a AB , A C . Cumenim duolateraB A,
D, egualiafint, 2 erunt duo anguli BAD,B.D A,4quan-
les:Sed B D A, angulus® maior eft angulo C E D.Maior izi
tur erit &y angielus B A D, angulo C E D.Quare multoma-
for erit torus angulus B A C,angulo C E D; Quod ¢ft propofs
tum.Recte igitur Euclides monpse,dnas lineas sntrx triangu
Lums conflstutas educi debere Ab vxtremss punctis unius lare-
ris , vt minoves quidem  [inte dsisbus reliquis trianguli Iateri-
bus,maiorem vero complectantur angslsm. Aligs eniim propo
[icio veranoneffet , t iam eft Aemonfiratum_..
V E RV M de conflisutions duarum linearum intra trian
gulum,que maiores fine, vel pquales Auchus lateribus, plurs
ofiendemus ex Pappo ad propes. 34 bwswis ib.

PROBL.
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PROBL.8. PROPOS. 22,

EX tribusreislineis, que funt tri-
bus datis rectis lineis 2quales , trian-
gulum conftituere. Oportet autem duas
reliqua efle maiores omnifariam fum-
ptas: quoniam vniufcuiufque triangu-
li duo latera omnifariam }umpta reli-
quo funt maiora.

TRES linex re&x datzfint A,B, & C, quarum
quelibet dua reliqua fint maiores , ( Alias ex ipfis non
pofiet conftitui triangulum » vt conftat ex propof. z0.
in qua oftenfum fuit,duo queuis latera trianguli r’cliluo
effe maiora.)oportcatque canftrucre triangulum ha-
bens tria latera tribus datis lincis 2qualia. Ex affumpta
reta quauis DE, infinitg A U
magnitudinis 2 abfcinda
tur recta DF, ®qualis re- D
Gz A; Etexreliqua FE,
re@a F G, xqualis re@tz ~" .
B; & exreliqua GE, re- )
&a G H,zqualis re&x C . Deinde centroF, intcruallo
vero F D, circulus defcr ibatur DIK : Item centro G,
interuallo autem GH, alius circulus defcribatur HIK,
qui neceflzrio priorem fecabit in pun&isI, & K , { cum
enim duz F D,G H, maiores ponantur reGa FG3fiex
F E,{fumatur re&a F L, 2qualisipiF D:&ex G D, re-
&a G M, zqualis ipfi G H, cadet pun&tym M,inter L, &

N

D.Si namcﬁc M, cadcret in L,pun&tum , cflent GL,FL, .

hoc eft, G H, & F D, zquales
re@z F Gt Si vero M, caderet
iater Go& Lycffent e lem dug
FL,GM, hoc eft, D‘i' yGH,
minores reéta F G; quorum

verumg;elt contra hypothe-

22,

13. primi.

-~
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i b 1.pros.
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fin.)Id qued ex appofitis figuris apparet.) cx quori quo-
libet,nimirum ex K,ducanturad pun@a F,G,re€tx KF,
K G, fattumque erit triangu-
lum FG K ,cuius latera dico
L wqualia effe datis rectis A,B,&
M C.Cum enim re&a FK, 2 ¢qua-
lis (it re@tz F D,& re@a A, per
conftru&tionem ¢idem FD , 2~
qualis;b erit Jatus FK, re@z A ; zquale. Rurfus quia
G K ,zqualis eftipi GH, & refta C, eidem G H jerit
quoque latus GK, re&@e C,zquale : Pofitum autem fuit
per conftru&tionem , reliquum latus ¥ G, relique reCtz
B, zquale.Omnia igitur trialatera FK, F G, G K, tri-
bus datis re&tis A,B,C, zqualia funt. Conftituimus er-
go cx tribus reis lineis, qua funt tribus datis reis li~
neis zquales,triangulum : Quod faciendum erat.

D

P R 4 X I S

SV M ATV R rella D E, aqualis cuicungue re8arum

dararsm,nempe ipfi B, quam nunc volumus effe bafin; Dein-

A de ex D ‘,k ad :;tmuﬂum recte

bt A, arces defcribasuy: Itempex E,

D X lc;.-—.—-_-d ad mtmullj:tm recta C alter ar-

cxs fkcans priorem in F. Si igituy

ducansur vefle DF,EF, factum erss triangulum babens trix

latera aqualia tribus Aatis lineis.Erst enim latns DF ,aqus-

le rete A,propter internalium ipfius A, affumptum: ¢ latus

EF,ipfiC, propter affumptum smtersalium C; DE, vers la~
sus,acceptum efireile B, aquale, ab initio .

SCHOLIV M.

H A C arte cxicungue triangulo propofite altersum prorfus
aquale & quoadiaters, angulosdy , Cr quond aveam ipfins ,

E A conftituemus,Sst namq; trsangulums
quodcunque A B C , cui equale om -

E i ex parie off confiruendusm. Intelli-

go einslatera , tanquam tres Lw:;-:

recins
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recias datas AB, BC, CA, gquarum quelibet dua » majorts

| funtreliqun. Deinde fumo reitam D E , aqualem vnilaters,

nempe B C; G ex D, interuallo lateris A B , areum deferi-
bo,item alium ex E,interuallo relsiqui lazeris C A , qui prio-
rem fecet inF, gre.

PROBL. . PROPOS. 23.

A D datam re&am lineam, datum-
que in ea punétum , dato angulo rei-
lineo zqualem angulum re&ilineum
conftituere.

D AT A refafit AB,datumque in ea punGumC,
& datus angulus D E F. Oportet igitur adretam A B,
inpun&to C , angulum conftituere zqualem angulo E.
Sumantur in reétis ED,E F, duo puncta vtcunque G,
H, qui reta G H, conneantur : Deinde 1, conftitua-
tur triangulum C I K, habens tria latera ®qualia tribus
re&is EG,GH,HE,ita vt CI,
zquale fit ipfi E G;& CK,ip-
i EH3& IK,ipfi GH.(Quod
facile Ret,fi CI,fumatur -
qualis ipi EG;& CL, iphi
EH,&IM,ipiGH.Dec-
inde ex centris C,& I, inter-
wallisveroCL, & IM,cir-
culi defcribantur fecantes fefe in i, &¢ ) Dico angult
C, zqualem cffe angulo E. Quoniam enim duo latera
Cl, CK, ®=qualia funt duobus lateribus EG,EH, vtrum-
que vtrique , & bafis I K, bafi GH, per conftruttionemn;
cerit angulus C, angulo E , zqualis . Effecimus igitur
angulum ad C, zqualem angulo E, &c. Qupd facere
aportebat . -

P R £ X I S.

a20.proms.

23.

v 22.prims.

ol prmn'.

N O N differt buins problematis praxis abilla, quam in
- I s prace-
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pracedente problemate tradidimus ; propterea quod triangm-

dum conflituere oporter aquale alteri triangulo , vt angulus

A dato angulo aqualic exbiboatur, vt

c/ E  peribicknmeft. Facilins tamen hac

/ aree problema efficies. Sit linea data

\ A B, punitumyne in ea C, & angulus

I G H datus E. Centra igitur E , v inter-

K r walls quomis arcus defiribatur G H 3

B D Eodemd internallo ex contro C, arcess

Asfevibatur I Ky fumaturd, beneficio csrcini arcus IK, arews

G H, aqualis . Retia enim dulda CK, faciet angulum ad C,

aqualem angulo E. Nam {x" ducerentur refla IK, GH, effent

ip/a aqunles,propreren quod circine non vAriato viramq; dé-

_‘ﬁParzt‘sz 7 KF:'(}; H, 4?:epimm'. Cum ergo ¢ duo Iatmerz IC,

 { CK,equalia fint drobus G E, E H, ob aqualia internnllsn,

2 8. primi.| qusbus aress fun: deferipts s ernnt anguli ICK, GEH,

uales .

‘qC ZT ERY M quarasione sx punilo cxtra datam rve-

&am prepofito recta duci pe[fit,que cum Agtareéia angulnm

confiituat dazo angwlo recislineo aqualem,docebimns adpro-
pof-31.huins lib.

240 THEOR. 15. PROPOS, 24.

S 1 duo triangula duo latera duobus
lateribus zqualia habuerint, vtrumque
vtrique,angulum vero angulo maiorem
{ub 2qualibus re&islineis contentum :
Etbafin bafi maiorem habebunt,

DV O latera AB, AC, trianguli ABC , zqualia fint
duobus latersbus D E, D F, verumque vtrique, nempe
AB,ipiDE, & A C, ipfiD F; Angulus vero A,maior
fit angulo E DF. Dico bafin BC, maiorem effé bafe E F.
b23.primi.] Ad lincam enim DE, ad eiufqy pun&um D, b conftitua-
tur angulus E D G, zqualis angulo A 3 ( cadetque re@a
D G, extra triangulum D E Fycum angulus EDF,minor

ponatur
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eft,ipi A C . Du&ta deinde re- A B
&a E G, cadet ea aut fupra re-
.Gam EF;aut inipfam , aut in- B CE c
¥

{ zqualia funt lateribus DE,DG,vtrumque verique,& an

FG, zquales : Ef aurem an-
{ gulus F G I, maior angulo
F G E. Igitur & angulus B CE

ponaturangulo A )2 ponatur-
que D G,:cgl:alis i)pﬁ F, hoc

fra ipfam.Cadat primum fupra
EF,ducaturque re&a F G. Quia ergo latera A B, AC,

gulus A,equalisangulo ED G, per conftrullionem ;
b Erit bafis BC,bafi EG,xqualis. Rurfusquia duo late-
ra DF,DG, inter fe {unt qualia 3 crunt anguliDF G,
DGF, zquales : Eft autem angulus DGF, ¢ maior angu~
lo EGFjgitur &angulusD ¥ G, eodem angulo EGF,
maiorerit Quare multo maior erit totusangulus EFG,
codem angulo EGF . In trianguloigitur EF G, e maius
crit latus E G, latere EF.Eft autem oftenfum EG,gqua-

le effe ipfi BC.Maior igitur erit A
quoque BC,quam EF. Quod ¢t
prtgoﬁtum .
A D AT deinde E Gyin o crl |
ipfam EF. Et quia rurfus, vt - re
prius,bafisE G, @qualiseftbai BC: Et E G, , maior
quam E Fyerit & B C, maior,quam EF, quod eft pro-
ofitum

CADAT tertio E G,infra E F, producanturque re
&x D F,DG,vfque ad H,& I, & ducatur re&a FG.Erit
autem rurfus , Ve prius, » bafis EG, bafi BC, zqualis.
Deinda auia duo latera DF,DG, zqualia funt iater fe,
per conftrutionem, i erunt
anguli GFH,FGl,infra bafin A D

GFH,eodem angulo FGE, .
maior.crit.Quare multo ma W4

ior.erit totus angulus EFG,eo0dé angulo FGE. In tiian-
guiocrgo E F G, 1mains eritlazus EG, latere EF. Eft
autem oftenfum EG, ®quale effe ipfi B C. Maior igitur
erit quoque B Cybalis bafi EF, Si igitur duo trian-

b 4.}r£ni.

LE § .prinf'-

© 5. primi.

4 9. primi.

*1 9. primi.
£ 4. primd.
g 9.prom.

h,;.primi.

i 5.primi.

k p.pros.

1 1. prigwis;

) ﬁggla
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:.J.prm.

“I{. m'-

agualis jtangulo A CB. Intertiadenigue figura anguins
' . iy A

ula duo latera duobus lateribus, &c. Quod erat often-
endym . : '

SCHOL1IV M.

$ I quis fortevoget, cxr in 4. propofitione Enclides ex eo ,
quod dso laterasunins triangnli aqualia fint duobsus lateribue
alterius triangsli, virumque virique , & anguls contents di-
&is lareribus aquales, concluferit non folum aqualitarem ba-

| fium, vernm ctiam triangulorsm, &y relighorum angsiorsm;

bic antem ex eo,qsod duo laters vnins trianguli aqualia fint
duobss Latersbus altevins tyinnguli, wtrwmq; vtrique, anguli
verolateribus illis comprebenfi inaguales , colligas tantum
inagualstatem bafium,non autem tyriangulorum, & religuo-
rum angulorum : Husc rcfpendendum eff, neceffario id ab
Ewnclide peritiffimo Gecmetraeffe factum . Nam ex antece-
densc huists theorematis femper confequitur bafium inequa-
litas,st4 vt bafis illius sriangnli,cuius angslus contentsis. la-
teribus affumptis eft maior, fuperet bafin alterius, cuists angse
s minor exifiis , vt demonfiratum eit ; non autem neceffe
effy triangulum illud maius hoc effe . V¢ enim clariffime ex
Proclo demmflrabimus ad propaf; 3 7. husus primi libri, Trid
Swlum masorem habens angulum aliguando equale eft trian
gnlo minorem hbabensi angslum , aliguando vero minsis eo-
dem , Or aliguando maius . Non igitur potuir in vniserfirmn
inferri,ex eo, guod angulus uniss trianguli maior eft angsclo
alterises, triangulum etiam mains effe,cum medo aquale fir
mode minss, (> modo maius.1dcm diciporeft de angslisreli-
quis. Nam in prima figurs busus theorcmatis angnlus ABC,
minor eff fimper angulo DEF ;

© A D cum angulus DEG, ( qui squalis

N cftper 4. propof- angulo ABC, )

\ aminor fit eodem angulo DEF o

B CE===22G parsroto. In fecunda astem figu-
¥ ra,exiftit qu:dem angulus ABC ,

angulo DEF,aqualis.per s.propof, s vero angulus AC B,
minsr eff angselo DFE, cx n angw!us DFE , b mator fit an-
gulo DGF. externus inte w1, & oppofito s (o angulus DGF,

»
Y

N~

N
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A BC, maior quidem eft angulo

DEF, proprerea quod angslus A _
DEG, (aqualis exifiens per 4.

propef-anguio ABC, ) amasor fit s g.proms
eodem angule D E F,totum parte: E o ‘

Eed angulus ACB , minor eft an-
gulbDFE. Nam [fveGa EF, producatwr fecans reéam
DG, in K, fiet angu!ns DFE,

bmaior angwlo DKE, exter- A L/ b 16 .primi.
nusinterno; Bt autems & an- S
guius DKE,maior adbuc an- ; K
g#0D G E, externus quogue B cE B @«
I

interno, (o oppofiro. Multo 1gi-

txr maior ertt angwlus DFE, '

angulo D G E, guiper 5. propof. aqualis off angulo ACB.
| Quuare nequz certi quscquam collsgi porssit de inagualstate re
lsquorkm angiloriim, cum modo vnss altero fit masor , modo
menory¢r modo aqualis .

THEOR. 16.PROPOS. ' 25. 25,

~ SI duo trianguladuo lateraduobus
lateribus ®qualia habuerine , verum-
{ que vtrique, bafin vero bafi maiorem :
Et angulum f{ub ®qualibus reétis li-
heis contentum angulo maiorem ha-
bebunt .

DVO latera AB,AC, trian-
culi A B C, aqualia fint duo-

A D
bus lateribus DE,D F, trian-
guli DEF, vtrumque vtrique,
}lOCCﬁ,AB.iPﬁ DB,&AC’ B E E

ipli D F; Bafis autem BC yma-

jor fitbafe EF. Dicoangulum A , malorem efle angu

lo D, Sienim non eft angulus A, maior angulo D, eri:
I 4 ve
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» 3.primi.

"J4.}riui.

< 30;7".%3'.

4 23.primi,
€ 3. prims.

vel zqualis, vel minor. Si di-
catur effe zqualis, cum etiam

A D
duo Jatera circa A, 2qualia fint
duobus circa D,vtramque vtri-
- que , per hypothefin 5 3 erit &
B CE F bafis BC, =zqualis bafi EF3;

quod eft abfurdii;Ponitur enim
bafis B C,bafc E Fymaior:Si veroangulus A,dicatur ef-
fe minor angulo Dserit, propter xqualitatem laterum
circa iltos angulos,bafis E F,> maior bafi B C; quod ma-
gis eft abfurdum scum E F, ponatur effc minor quam
B C. Quare cum angulus A, neque pofsit #qualis effe an
} gulo Dyneque minor,erit maior. Si igitur duo triangula
guo latera duobus lateribus =qualia habuerint , &c.
Quod erat oftendendum .,

SCHOLIV M.

THEOREMA hoc conscrfum efft pracedentis . Ins eo
enim ex maiori angulo Aemonfiratum eff, bafin illi yefponden
tem cffe maiorem: In boc autens ex masori bafi oftéfum fuit
angslum ils refpondentems maiorens cffe . Differnnt autem
plurimum heeduo theorematn, nempe 24. & 25. ab illis,que
explicasa fine in propos.1 8.8 19. N am in 19 demenfiratsm
eft . in vno eodemd, triangulo maiori angulo mains latusre-
ipondere: Arin 24, idems ofsenfum fuit in dwobus dinerfis
triangulis,guorum duo latera wnins gquelia funt Auobuslare
gfm alterius Coc. 1dsmd, difcrimen reperies inter propos. 18.

25,

MENELAVS Alexandrinus, vt ait Proclus,denn-

Sirat hoc idem theorema often.

A p Jiue , hacratione . Pofitis eifdern
triangulis , ex bafe maiore BC,
L -/G‘ CE g Abfeindatur recta BG , gqualis

bafs mineri E F. Fiat quoque an-

gulus G B H, 4 gquelis angulo

A " DEF, ¢ fi: BH,eqnal:sipfi BA,
atq; adeo itfi D E.Ducta aiit rectalinea A H, ducatur qus
gucrecta por Gyux Hyfecass £ C, in 1. Quoniam igit;lr dne
o atera
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latera B A, B H, sequalia funt, 2erunt angnli BAH,
B H A, acquales . Rurfus quinlatera BG, BH, acqualia
funt lateribus E F, E D, vtrumgue virigue , & angslus
G B H, asqualis angulo D E F , per conflructionem ; v erie
| bafis HG, bafi D F ,atous adeo ipfi A C, aequalisy angu-

G H B, angulo EDF . Et quomiam rects HI,
< maioy eft guam H G, quae eﬂ:{fm a aequalis ipff A C,
erit quoque maior HL1, quam A C; Sed A C o4 maior off
adbuc,quam AT . Mulso ergo maior exit H 1, qnam A I
Qlseare angilus I A H , ¢ maior evit angwlo I H 4 . Addiris
igitur dwobsus angulis BA H, B H A, qusoffenfifiunt acqua-
les,fiest soenis angulus B A C, roto angulo B H G, maior: Sed

igitur etiam oris angulns B A C, angslo D , quod eff propo-
srssm_ .

HERON autem idem ex eodems Proclo hoc mods de-
monflrat . Pofitis eifilem eriangulis , producatur bafis mincr
EF,ad G, vt fit E G, 8 aequalis bﬂ/:p;uiori BC.Deinde cen
tro D, interuallo autein D B, defcribasnr circuls , produca-
turgy ED , ad H , in circsnfes .
rentiam. Quoniam igitur DH,
seff aequalis ipfi D F, erit quoe
que D H, aequalis ipff AC. A
Addisis igitur aequalibus DE,
AB,ifiene AC,AB, fimv B
aequales toti HE : S¢d A C,

AB, & fimn! maioyes funt,quam , ,
B C,atquc ade quam E G.-Igitsr & H E,maior erit,quam
E G.Quare circulus deferiptus ax centro E, ¢ internallo EG,
interfecabit rectam E H, atque adeo circumferentiam prioris
cireuliinl , & K , puncis ; ad X , autem ducantir rectas
D K.E K. Et quoniam duo latera A B, A C,aequalia funt
duobus lateribusDE,D K, virnmaue vtvigue , (eff enim
D K, aequale itfi D F , per dcfiniticnem eirewli s DF , au-
tempofienms eft azquale lazeri AC ) ¢ bafis B C, bafi E K,
aequalis: (cum E K aequalss fir spf E G, per definitionem exr
euls ; £ G, vero recta per copflructionems facra fit acqualis
6afiBC. )1 Erit angwius BA C, anguloED X , acqua-
lis: Sed anguins ED K, maior¢ff o, angulo EDF. Qu

uare
@ an-

angulus B H G,demonfiracus fuit acqualis angulo D. Maser |

asprame.
b 4 prims.
¢ . pron.
4 9. pron.
* 1 8. primi.

f 4. pron.

t 3-?"}”". i

b rs.def.

is. prom.

kz0.primi.}

18. primi.
(] P‘P"”'
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26.

¢3. fﬂlml‘c

b g.primsi.

& asgulus A, angulo EDF , maior exiffet . Quod eft pro-
tofitsnie . 8

THEOR. 17. PROPOS. 26.

ST duotriangula duosangulosduo-
bus angulis xquales habuerint, vtrum-
que vtrique, voumque latus vni lateri
xquale, fiue quod zqualibus adiacetan
gulis, {eu quod vni qualium angulo-
rum {ubtenditur : & reliqua latera reli-
quis lateribus @qualiayvtrumque vtriq;
& reliquum angulum reliquo angulo
zqualem habebunt,

~ SINT duo anguli B,& C, trianguli A BC, 2qua-
les duobus angulis E,& EF D, trianguli D E Fyvterque
vtrique, hoc eft, By ipfi E, & C,ipfi EF D 5 Sitque primo
latus B C,quod angulis B & C, adiacet, lateri E F,quod
angulis E,& L F D, adiacet,zquale . Dico, reliqua quo-
que latera A B, A C, reliquis lateribus D E,D F.equa-
lia effe,vtrumque vtriquej'noc e, AB,ipiDE,&AC,
ipfiD F, ca nimirum, Wux 2qualibus angulis fubtendun
tursreliquumque angulum A, reliquo angulo D.Si enim
latus A By non cft ®quale lateri

A .
DE,f{it D E,maius,a quo * ahfcin G p
datur re@a linea £ G, 2qualis re A A
&zlinez A B, ducaturquerc&ta R CE g

G F. Quonidm igitur latera AB,
B C,zqualia funt latcribus G E,E F,vtrumque vtrique,
& anguli B, & L, zquales per hvpothefin § + Eritangu-
lus C,z¢qualis angulo E FG. Ponitur autem argtlus C,
#qualisangulo EFD. Quare & angulus EF G, eidem
angulo E FD , wqualis ctit , pars toti ; Quod cft abfurs
dum , Non clt igitur latus A B,inequale lateri D E, fed
®quale

=
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2quale. Quamobrem, cum Jatera A B,B Cyzqualia fint
lateribus D E, E Fyvtrumque verique,& anguli conten-
ti B,& E,zquales; 2 erunt & bafes A C,D F, & angulire
liqui A, & D, zgualcs. Quod eft propofitum,

SINT dcindelatera A B, D E, fubtendentia 3qua
les anFulos C,& E F Djinter fe 2qualia. Dicorurfus re«
liqua latera B C, C A, reliquis lateribus EF, F D, effe
z?}ulia,vtrumque vtrique,hoc cft, B C,ipi E F,& CA,
ipfi F Djreliquumque angulum A, reliquo angulo D. Si
enim latus BC, non cft 2quale lateri E F,fit E Fymaius;

b ex quo fumatur re&ta E G, qualisipli B C, ducaturq;
A re€ta D G. Quoniam igitur late

ra A B,B C,zqualia funs fateri~

A bus DE, E G, vertimque vtrig

B CE & anguli conteoti B,& E,aequa

©  les,per hypothefin; < Erit angu~
lus C, angulo E G D, =qualis : Ponitur autem angulus
C,angulo E F D,zqualis;Igitur & angulus E G D,angtt
lo cidem E F Dyequalis erit,externus interno,& oppofi=
1o, quod eftabfurdum . ¢ Eft enim maior . Non ergo eft
latus B C, lateri E F, inquale. Quocirca 4 vt prius,col
ligetur inflitutum ex 4. procfos. huius libri . Si duo igi-
tur triangula duos angulos duobus angulis zquales ha-
buerint,&c¢.Quod demonftrandum erat.

COROLLARIVM.

SEQVIT V'R ex demonstratione buisus thes-
rematis,tota ctiams triangula,quoad arexs, cffe aqua
lia.Namfilatera AB, BC,lateribus DE, EF,
equalia fint, vt oStenfiom fuit,contineantque ex bypo
thefi angulos aquales B, E < erunt tota quoque trian
- guls aqualiainter f¢.

SCHOLIV M.

PR IOR bnisns theorematis p ars consierf[aeft 4. propofi-

2 e priem.

b ’ .Pfl'm‘.

¢ 4o Primi.

416 trinsi.
16 prinss

2.4 .privsi.

tionis,quead catn partems , sn qus ex aqualisate laterhm, ¢

angnlo-.
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* g.primi.

> 2 primi.

angwlorum ipfis contentorsum, collecta fust acqualstas bafium,

& angulorum fuper bafes . Nam in priori parse buins theore

mmatis ex mequalizace bafmm B C,

A ¢ D  EF.C angulorsm fuper bas bafes ,

demonfiratum eft , reliqua latera

wnins trianguli religuis lateribus

R E F acqualia effe, reliquumsgy angsulum

reliquo angslo, dec. Quod quidem alia nos rations iam de-

monfiranimus ad propofitionems octauam buins lib, quemad-
modum coloco menssmns .

HOC loco demonftrandum eft theorema quoddam ad-

modum neceffarium, & pevutile rebus Geometricis,videlices.

IN triangulozquilatero,fineIfofcele, rea
linea ab angulo duobus lateribus xqualibus
comprehenfo du¢ta, dinidenfiyue vel angulum,
vel bafin bifariam, perpédicularis eft ad bafim,
&f{i quidem angulum bifariam diunidat,fecabit

uoque bafin bifariam. Sivero bafim fccet bifa
riam,dinidet quoqueangulum bifariam. Etcon
tra; linea perpendicularis ad bafin du&a diuidit
& bafin, & angulum bifariam, '

A . SINT in triangulo A B C, dio latera

" aequalia AB,A C, dinidargy privaum recta

A D, angulum A , bifariam . Dico rectam

AD, effe ad A Cperpendicularem , [.carcg, }

B D C bafinBC, bifariam . Cum enim dolatera

: .~ AB,A D, duobus latersbas A C, A D, fint

acqualiayangulesq, aequales contineant,ex hypotiefi, 2 ersns

&b 1fisBD, CD, acquales, & anguli adD , atque ades
recti. ,

DIVIDAT deisderectaA D, bafinBC.bifar:am.
Di wreceam A 1D,ad A C, perpendicularem effe , ¢ engni-
lum A, fecare bifaricm . Cum emmduoliscraBD, D A,
duobys iarcriins . D, D A, aequalia fint, & bajis A B,bafi
A C,ex lyporns s, crums quogue anguls ad D, aequalic,at-

gue
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gque adeorecti, ac proinde ex ceroll.propos. 8 buins lib.&r an-
guli ad A, aequales erunt.

SED iamrecta AD,fit adB C, perpendicslaris . Dics
& bafimB C, & anguinm A, fecar: bsfariam. s Erunt enim
anguls B, C, fuprabafin BC , azqualzs. 1taque groniam
duo anguliD , B, trianguli A BD , ducbus angulisD, C,
triangnls A C D, aequales funt, vterq, vtrique,latusg, AD,
aequnlsbus oppofirum angulssB,C,commaunes ® erunt ¢ reli-
qualateraBD s C Dy sequalia ¢ reliqui anguli ad A,
aequales . Quod erat demeonfivandum .

S E D ¢rhoctheoremaverum eff .

TRIANGVLVM, in quo linea re&a
- abvno an(Eulorum duéta ad balim pbe endicu-

laris dinidit vel bafim,vel angulum bifariam,ha
bet duo latera diGum angulum comprehenden
tia zqualia : Et fi quidem bafis dinidatur bifa~
riam,angulus quoque bifariam fecabitur:five-
roangulus bifariam fecetur, bafis quoque diui
detur bifariam.

IN eodem triangulo A BC, fit AD, ad B C, perpendi-
eularis , dinidatque primum bafin BC , bifaviam . Dseo &
latera AB,AC, e_ﬂf' acqualin & angulosad A, aequales .
Qnﬁmam enims duo lateraBD , D A , duobus Interibus
CD, D A, aeqnalia funt, angulosd; comprebendsnt acqua~
les, nempe yectosy < erunt quoque fy bafes A B,AC, ¢ angn
liad A,acquales, quod cft primum.

| S ECET dsindeperpendicsiarie AD, angulum A, bifa
riam.Dico & lntera AB,A C,nequalia w,é rectms BD,
CD.Queniam enim duo angsliD, A, trianguli A B D,duo
bus angulis D, A, triangali A C D, aequales funs , latnsg,
AD, llis adincens , communs ; 4 erunt quoque o latera
AB,AC 2 éWaBD.CD;W i”. Q_M ‘.ﬂﬁ'

\ THEO‘-

: J.Pr!.ﬂp'l.

Y26, trin’.

€ poprin:.

42.8.primi.
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27. THEOR. 18. PROPOS. 27.

SI in duas retas lineas re&a inci-
dens linea alternatim angulos zquales
incer {e fecerit: parallel® erunt incer fe
illzrette lineg.

IN duasre&as A B, C, D, incidensre@®a E F,faciat
angulosalternatim A GH, D H G, inter fe quales.Dj
co lincas A B, C D, eflc parallelas.Si cnim non funt pa-
rallclx,coibunt tandem,fi producantur infinite.Si nam-
quc non coirent vaquam, parallele effent, ex parallcla-
rum definitione . Conueruant ergoad partes B, & D, in
pun&o I. Quoniam igitur triangulum e® GI H, (cum

A B,reéta continuata fityitem re

A E G B &aCD,vigucad punttum {, )
L’< 1 angulus A G H,pofitus cft 2qua
G—_}}\ lisangulo D H G; erit externus
: angulus A G H , zqualis inter-
F no,& oppofito D HG ; quod eft
26, primi. | abfurdum; s quoniam externus interno maior eft, Quod
fi A B,C D, coirc dicantur ad partes A, & C, in puntto
K, erit rurfus eadem ratione angulus externus DH G,
2qualis interno, & oppofito A G H,quodeft abfurdum.
Non igitur coibunt lince AB,CD. Qxlarc parallel=
erunt . Eodem modo, fi ponantur angulialterniBG H,
C HG, xquales, demonftrabitur, lincas A B, C D,efle
patallelas. Si igitur in duas refas lincas rea inci-
dens,&c..Quod erat oftendendum.

ScCHOLIV M., -

NECESSE ¢effyvtlinea, gua dicuntsir parallelne ,
in eodem exiftant plano,vr ex Aefinitione conflas: Quare non
Jazis ¢ff duos angulos alternos mequales inter fe effe , vt duae
(ineac probentur effe paradlelac , nsfi ponasur , eas in 'vn:, es-

G
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demdg, exiffere plano. Freri eiimn puteft, vt lsearecia incidens
1 dums recias non ineodem plano exi-

flentes, faciat alternos angu'os aequa- c_E
Les. Sit enim C D , perpendicslaris ad l
A B,rectam, quae in fiubieéts tlano exi

fit;@ex CoinalioplanrsdCDdu- =~ D B

catsr alia perpendicularss G L, it vt pundium E, inselliza-
tur in fublims . Quo pofito, perLicusm eft,reitam C D, inci-
dentem in reBas CE, AB, facere duos angulisECD,
AD C, alternos acquales , cum fint redli ; ¢ tamenCE,
A B, non fins parallelae , quod non in evdem exiftamt plano.
Non appofist autem Euclides in propofitions banc cond.tic-
nemsin eodems plano exifientes:ficut neque in fubfequentibus;
quoniam cum inprioribus fex libris agatur de planis dunt a-
Xt , Ut fupra diximus, omnia izstelligenda funt neccffario in
eodem plano exiftere . Inwvndecimo werg libro (» alys, qui
stfum fequuntsur,monebi femper,lineas aliquas in cod.m ef-
feplano, velin disserfis plamss ; quimin illis libris differ:tur de
[folidis , in guibus dinerfaplana confidorars poffunt . Quod
idmtfcznm eft de punclis extra linens, & fuperficies, ¢re.
oY . '

BROBE 19. PROPOS. 28,

SI induasreétaslineasreétaincidés
linea externum angulum interno , &
oppofito, & ad eafdem partes, gqualem
fecerit; Autinternos, & ad eafdem par-
tesduobusretis ¢quales;Parallele eriit
inter fe ipferetz linca, : .

IN duasreftas A B,CD, reéa . ,
incidésEF, faciatprimoexternum A @ E B
angulum EG A, equalem angulo ;
interno,& oppofito ad eafdem Cpar-
tesGHC. ﬁicore&as AB, ,
efle parallelas Quoniam cdim angu

28,
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E 1oEG A, =qualis ponitur angulus
B GHC; & eidem angulo EG A,
2aqualis eft angulus HG B; b erunt
D anguli alterni GHC, HGB , 2qua-
les. Quare linex AB,C D, < paral-
lclx erunt . Idem oftendetur , fi an-
gulus externus EGB, aqualis ponaturinterno GHD.
D EIND E faciat recta EF, angulos internos.ex ea~
dem parte , necmpe A G H, C H G, duobus re&is 2qua-
les . Dico rurfus reQas A B, C D, cfle parallelas . Quo-
niam enim anguli A GH, C H G, duobus re&is 2qua-
41 3.primi.| les ponuntur; Stnt autem & anguli AGE,AGH, 4duo-
bus rettis ®quales; Erunt duo anguli AGH,CHG,duo-
bus angulis AGE,AGH,2qualcs. Ablato igitur com-
muni angulo AGH,remancbit angulus AGE , externus
angulo CHG , interno, & o};}mhto ad cafdem partes
zqualis . Quare vtiam oftenfum eft, cruntre@a A B,
CqD, parallclz, Idem oftendetur , fi duo anguli BG H,
DHG, duobus re&is ponantur zquales.Si igitur in duas
re@as lineas re&a incidens linca externum angulum &c,
Quod ¢rat demonftrandum e

245 prims.
b 1. pron.

€ 37.primi.

SCHOLIV M,

JAMDYVDVM pronunciatum tertiumiecimum &
Pringiviorum numero veiccimus . Cum igitur [equens propef.
29.cum mulris alijs ills itw innisatser, vt fine ciné axxslio de-
monfirari nequeatopere pretium evic illud boc loco, ex haile-
wws Aemonstyasis theoremasbws , atque problemasibus, qus
ex eo pulla rarione dependent G eometrica demaifirations con
firmare, vt in expofitione difti Axiomatis pollicits fumsus. Prs
mo asscem lyco demonflrationem Procli afferemss. Deinde
idens nos pronsnciatum mAgis accurate, aique exidentiss de-
monflrabimsus . Proclus igunr o antequasp ilixd demonfiret ,
dwo prasissis . Promumeft .

3 I abvno pun&o duz re&z linez angulum
Facientes infinite producantur,ipfaram diftan-

tia omnem finitam magnitudinem excedet,
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EXEANT apunilo d,duare g
e AB, AC, facientes angulum A.
Quonia igitur punita Dy ¢ E, plwe A
snzer fe difiant, quam F, &> Gsltem o —F G

 yuniia B, C,plusquam D, > E,
- Crita deinceps , fi producantur vityareBa linedh A B, AC,
. eripicusemn aff,extrema sarums puniin infinits Patio inter fe
iffare, fi infinite ipfa producantur . Si enim non infinito ipa-
tio diftarens , amgeri poffer corum diftantia ; igitur ¢ linea
13fa whira produci , quod eft abfurdum, cum ponantur infini-
re inm affe produite. Quare fi difla linea A B, A C, produ-
antwy infinite , ipfarsm diffantia excedet omnem finitam
difianciam . Hoc pronsunciato vfies eft ¢ Arifloseles lib. 1.de
calo, vbi demonfirasit, mundum non effe infinitum .

Q¥ O D antemreita A B, AC, qni longis protraban-
1, €3 magis inter [¢ diftent , (Hoc enim Procius fine deson.
Sratione affumpfit , cum dixit , punéta D, & E, in proxima
guraplus inter e difiare guam F, & G, Item B, (> C, plus,

. wAm D, E,&rc. ) bacratione G
S imonfiyabimus . Demistantur
« $punitis C, D, vicunqgue in re-
& AC, acceptic , ad A'B , per-
pendicularesC B,DE , quedi- A
ﬂmMmC.D, rela F z B
A B, metientsir,cum fint minime
smniumreliarumex C,D, ad A B, daSarum vt in coroll,
propef-19.offendimus . DicoC B, maiovem effe, quam D E,
acproinde plus diftars rectam AC, & reéia A B,inpanito C,
» sMsotiore, quam in punéo propinguiore D. i enim C B, non
et mdor,gu‘m D E,erit wel aqualis, vel minor.Sit primum
& pualis, O relta AR, abftindatur equalis B, ita vt pun-
cumF,cadat velinter A, @ E, vel inE, vel denigue inter
L. & B; ducaturgue reta F C. Quoniam igitur duo laters
£ B, BD, trianguli AED, duobsus lateribus FB,BC, trian-
sult FBC, equalia funs, VITKmque vivique,angulosd, conti-

dens aquales , vspote reélos : 3 eruns ¢ bafes AD,FC, & | 1 4.primsi.

anguliDAE, g;: B, inter fe aquales . Igitur cum externsis s

angulus CF B, interno D A E, aqualis ﬁgt v parallele erums | vy7,primi.

AC,FC,quod efl abfurdum,cum concuryant in C. .
X SIT

P
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' S 1T deinde CB,minor quam DE . fi fieri poteft, & prods-
#aBC.far BG, ipfiDE, equalss, ilmgatirq; nﬂfr;‘ G.
Quiaigitsr duo latera A E, ED, trianguli AED,duobus la-
tersbus F B,B G, eqnaliafunt vtrumaune virigue , angulof-
3 g.primi. | que conzinent cquales , purarectos; 2 erunt & bafis AD,FG,
&ranguliEA D, BF G, inter fcaquales. Igitur cum ex-
Y37.primi.| ternus angwlus BF G , interno E AD, aqualis fity, erumt
: A C,FG, inter [z parallcla , quod abfurdum oft, cum fs mou
tuo fecent in H. Quocirea B C, ipfa ED, maior erit,curn me-
que aqualis, neque minor effe poffit, vt demonfiratum cft.
S E CV N D v M,quod Proclus pramittit,bssufmodi efi.

SIduarum parallelarum re&arum linearum
alteram fecet quedam re&a linea , reliquam
quoque produ&am fecabit.

A—-SvB &rre@a EF, feceripfamAB, inG.
C p DicoreitamEFE, i producarsr . fe-

Euram effe quog; ipfam C D. Quo-
niam dusrefa G B, G F, inpunito G , angulum faciunt , fi
producantur infinise, excedent omnern fimzam Aiffantinn ;
sgitur ¢ diftantiam y quaparallela A B, & parallslaC D,
diftar , cum hac diftantsafit finita , alias ensm nox effene li-
neaparallele , Quare guando diftantia G B, 4 GF . maior
iam fuerit ea,qua ster parallelas oft, neceffe eft reflam GF,
produlam [ecxiffe re3am CD. Namquamdin GF ,contime-
bisur inter duas parallelas,minori diffantia s GB, remosss-
bisur,quam CD, ab eadens G B, vt conflas . His igitur itn
expoficis , facile demonffrabitur boc theorema,quod off apud
Exclidem, tertiumaecimurm pronunciatsum .

S Lin duas re@as lineas altera re&a incidens.
internos,ad ea{demque partes,angulos duobus
re&is minores faciat ; Duz illzre&z linex infi-
nite produ&z fibi mutuo incident ad eas par-

tes,vbi funt anguli duobus re&is minores.
IN
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4 fecabitg; procuita reitam A B. Quoniam sgitur in dsas re

‘G Produc:a igitwr fecabit quoque ipfarms C D o vt demon-
| frarum eft. Quare A B, cum C D, conuenict ad partes B,¢»
-\ mum demonfirare : Sed quoniam principium, guod primo fo-
| illud Axioma , afferemus nos demonfirationem magss aces- J

A rasam , [ipriusdsceamus, in quo difficultas , fine obfcuritas
| principij illins & Proclo affumpti confiftar . Quemadmodnm

| fibi musnd fisnt propinguciores , tandem aliquands concurre-

- IN redas AB,CD,incidens A G E- ]
velts E F, faciat internos angulos 1 K
ad partesB, @D, v+ BGH, ¢: = e «DB..L

DH G, duobsus rectis minores.

Dicorettas AB, CD, coire ad eafdem partes B, ¢ D, Quo-
niam enim dso anguli BGH , DHG , minores ponsuntar cffe
duobus reitis ; Sunt antem duo anguli DHG, DHF , 2 dyo-
bus rectis aquales;Erunt duo anguli DHG , DHF, masores
duobss angulis DHG , BGH. "Ablaro ergo communi anzu-
loD H G, remenebit angulus DHF, b maior angulo BGH.
84 sgitnr advétam ¥G, ¢ adpuntlum G, < tonflusatur an-
gulus KGH , aqualis angwlo D HF, cadet G K. fupraG B,

#asI K , C'D, relaincidensE ¥, facit angulum externum
DMF, eacaleminterno, & oppofico K G H ;¢ Erunt recte |
IK,CL. parallelsa.Secat autem recta A B, ipfam IK , in

D, nimirum in puncto L.quod eft propofitum «
- H A C ergoratione conatur Procius Axiomatertisimdeci-

co pramifit , agué dubium , ¢ obfecurnm effe videtur , arque

igitur ex Procli.c aliorum Geometrarum fententia fine Ae-
monfiratione concedendum noneft, duas rectas, que femper

re,licez fit verifftmum, cuisfmodi funt duarecse, in guas re-
cta ingidens facit internos duos angslos ex eadem parte duo-
bus rectis minores , quornm vmms rectses fit , ¢ alter acutus:
Ha enim [ibi mstno appropinguant ad eas partes, vbi dwo ills
anguls dwobus rectis minores exiftunt , vt mox demonfirabi-
s 3 Quemadmodum, inguam , concedendsim hoc fine pro-
batione non eft, propreves quid dari poffunt in eodem plano
due linea,vnarc:ra , & altera inflexa,nimivumvel Ayper-
boleyvel linea conchoideos, fibi femper mutnd magis ac ma- .
- IS ADPYOPIRGRANLES, qHe LRMER DUNGUAM Coeant, licet inin-.
Sinitum amba producéitsr,quorum ilnd ab A};o\/lomo Pergro, |
e ' . 2 bor

al 3 .primi.
b f orap.
2o,
411.prom.

28 primi.
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boc vero & Nicomede demonfiratum eff : Ita quogue non vi-
Aetur fine demonfirasione. admitrendum effe, (quamqsans
veriffimum fi2) duas rectas lineas angulum efficientes om-
nem finitam magnitudinem excedere , fi in infinitum prodac—
cantur amba , licet femper magic ac magis inter fe difient, vt
805 fupra demonfiyauimus . N am exhiberi poffunt dua linea
in eodem plano angulum comprebendentes , recta unm ., &
altera inj&xa.qu cachoideos appellasur & Nicomede, fimper
magis ac magis inter ¢ difiantes , quarum tamen diffansis
dacams quamesngue rectam lineam nunqguam fuperet , aswe
exeques , licet ambe extendantur in infinitum. Data nameg,
A H 1 firrecta AB. Dico deferibi poffe
- g lineam rectam , fplinflexam ,
F "~ guarem uns ab alieva femper
B c D magis recedat , difiantiam 1a-
) | men earum nunquam equalem
c effe recte A B, aut maiorems ,
' quantummnis producantur asmbe.
Productn enimyects A By quantumliber vfGue ad C,duss-
turper B, ad A C, perpendicslaaris BDY; érpaleC,interual-
lo asstem A B, defcribatur lines conchoideos A E, inflexa si-
mirum lines,quarecte B D, fiat quidem femper propinguior,
UAM LATICR CUIT EA COnNeniAt , vt & Nicomeds tradi-
tur . Deinde per A, exciteturvectn A I, ad AC, perpendicn-
a3l primi.| laris,» qua ipfiB D.paralleln eri¢ . Poftremo ex dwobus p sn-
§ etisH, 1, vicunque invecta A I, Acsepeis demittantwr ad
b28.primi.| BD, perpendiculares HG,1D , b quaparallsle, < atque.adeo
3 gprimi.| aqualesinger ¢ erunt, angulofgue o conflitnent ad Ho 1 ve-
d29.primi.| &os. Admitzantur ewims nknc, vt propofitum ofiendamus, om-
nes demonflrationes Enclidis,ac fi ex Axismats 13. monpen-
devont, aut etiamfi pendeans ex eo,concedantr tamen, peren-
de ac fi axiomaillud iam fiz demonfiratum antepropof: 2.
baisse Lib, vbi primum vfus illise apparere incipis: vis vexé &
wobis mox ante propos. 29. Aemonfivabitnr . Itaque quoniam
F G, maior eftyquam E D, vt Nicomedes demonfiranit, avis
F H, reliqua mnor , quam religua E 1. Magis ergo inter f&
diftant linca A 1, A E, in pundtis I, E, quam in punilis H ,
F; arqueitafemper eas probabimus magis ac magis difiare ,
[ilongius protend nsur. Diflantin mbilominss femper minor
eris
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-y eris,quamreda A B, bec oft, quam perpendicnlaris ex reite

A I, adreiam BD,dewiffa,cum inflexn linea AE , ad rea

&9 .
$C 10 principinm illud Procli in lineis voitis ¢ffeveriffi-
mum 3 O quod facili negotio, f§ ommes demonfirasiones Bweli-

Crdntafirvela D, cuisfuis ma- '

gritudinis . Dico difantinms re- B et
prodndarnm sxcedere magnitn- E
dinZ D.Nam ex guosis pméie E,

inrefin A B, fumpro desmittatsw c  F A

#d AC, perpendicuiaris EF , qua - L

[fi maior fuerit,quim D, confins propofitsim. [ vero non eff ma
ior Jumasur eius multsplex proxime masor, quam D, nempe
G. Sumpta mitem A B, ipfius AE, ita mulsiplici, vt multi-
plex eft G, ipfins E F,demistaeur ex B , ad A C , perpenii-
cnlaris B C.quam dico maicrem effe datarelin D.Quoniam
enun® eft,vt AB,sadBC,0a AE, 44 E F; (quid ex coroll.
propof.£.lib.6 .Excl. triangula ABC, AEE,fimilia fint, obre
&as BC,EF, qua® parallels fiuns - ) Et permutando, vt 4B,
AR A Biita B C,aAE F:eri¢ ita multiplex BC, ipfusEF,
vt muleiplex eft A B, ipfius A E, hoc eft, vt multiplex eft G,
ipfius EF.Camergo B C, ér G, agse multiplices fint ipfius
EF. erunt inter f¢ aquales. Ef} antems , ex confiyuttions, ma-
ior G,quam D. Igitur ¢r B C,d:ﬁmtia}m&il » & panito
C,maior erit, guam reitn D, dasa. guod eff ropofitsm. .
VERVM demonfirario hac fine propriecaribus limea-

-1 roem parallelarum , qua axiomase illo 1 3.witsntur, vim -

lam habes , acproinde principium ilind Provli affumi mon po-
toft adilind axsoma i13. demonfirandum , ns principium in
0 demenfirando pecatsr . Qe cxurm it fins , fednls dedinns
operam , vt illud spfirn Exclidis sxioms densonfirayemus ex
ijs folum , qua antspropof. 20. primi lib. demonfivasa funt .

Ante enims propef. 2 9. vfns illins axiomatiz apnd Exclidems
wnllns ef.1d guod in Euclide quodam Arakico falinm stiam

effe accepi , fed munquarm fad s mibi aff copin demonfiyationé
K ; i

Bam B D,nunqunsms pernenint, vt demonfiratum ¢ & Ni~ | -

dis,que ex axiomare 1.3 .pendent , consehansur , dersonfiyars §.
poffic hoc modo . Comtinennt dua refte AB,AC.unguinm A, |

e —;

1 4.fexth.
\1 3 primie
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| illam legendi,etfs obwaxe illud iterum a-que iternim ab o0,qui |

eum Euclidem Arabicumpoffidet , flagicass . Quare hanc, |

qiba [oquitnr , excogstansnsis . Primum autem premistenda |
. quoq; funt nonnulla,que licet adid, quod propenimss,demen |
' frandum requiransur necef[arid , mults tamen esidenssora |
" fune ac faciliora axiomats illo Ewclidss, ita vt ommi dubita-
tione.cxclufs, firmum sis affenfum. prabers poffinns . Pri-
s rusuns fit binfimads . . -

LA ¥

: LINEA, cuius omnia pun&a d re@ali-
ined, qu# in éodem cum ea plano exiftit,zqua-
liter diftant, re@aefte '
L . VT fiomniapuniia linea A B,
L A E F B yeda DC,agualiter diftent,boc
i 1 eft , ommncs perpendsculares,quales
funt AD, EH,FG, BC, 4d DC,
. demiffa aquales fine, ( perpendi-
D H G C cxlarisemmqualibes, cum fit om-
' s ninum ex codem puncto ad relam
DC, dultarnm minima , ex coroll. propof. 1 9. husss lib. di-
Santinm pundli , 4 quo ductacft , metitnr. ) erit A B, lines
recsn. Hoc astem ex defin.linea recte liquido conflare poreft.
Nam [i ommpin pupcta linee A B, equaliter diftant & recra
D Cavex aquv fien interincebit puncta , boc «ff , nulium in en
panciuns-insermedism ab extrems furfum, aut deorfum,vel
b, wique ilinc deflectendo fubfulrabiz, nibsigue in ea fle-
xuofumreperietur , [cd aguabsliter (smper inter [ua tuncra
extendetur., guemadmodum rectaD C . Alioquin nonom-
wia cins pincia aqualem & recta 1D C, diftantiam babe-
rent,quod eft contra byporbefin . Nequc vord cogirationé ape
prebendi poseft, nliam lineam pratervectam , poffe babers
osisia fuun puncia arectalines . qua in eodem cum illa pla-
noexifiar, aqunliter diffantia . Efl [ane principssm hoc, ex
qwo folo concelfo, vna caum ijs o qua vfque adpropof.2p. buins
£ Iib.
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A lib.oftenfa funt,Axioma 1 3. demonfirabimus, adeo clarsm:

w0t [nsirine natasAls cognitum fit , nemoque fanamenisi illnd |
negars toffit. Ant cevié citra comnems controuer[iam eff eissfmo
As, vt longe faucilins ei qurlibet affentintur . quam slli axso-
mats 1 3. Euclidss. :

1.D E M provfas in lines cirenlayi contingie. N& etiam li-
nea inflexa circularem lineam ambicns, cuius omnia punctn
aqualster & civenlari diftant,id eft, & qua ommes recta in cir-
cwlarem lineam ad aquales angulos incidentes aguales funt,
circularis guegne eft 5 ita vz naturam circularis linew, & gua
aqwali femper diflantia abeft, induat: quemadmodnm linea |
aqualiser femper & recta linea dsfians, nasuramlinea recte,
i femper aquidifiat 5 induit , propreveaqsic recta eff, vt di-
ximus . Quod autem inflexa illa linea circa limeam circula-

| rem for quvque perfece? civeslaris , facile cftendemns, fiprins |

demonfiremus y recram ex cenrro circuls ductam efficere cum
circumferentia angulos binos qualn,- & contra, rectam,qug
wquales cum circumferentia angulos conflituas, per centyum
tranfire . Sit igitur circulus AB CD E F ,cusus centrum G.
Dico rectam GC,ex cFtro ductam cfficive tam angslos inter-
nos GCB,GCDyqwam externos 1CB,IC D, inter fe equales.
Produita enim 1G, vfgue ad - M

A, fifemicirenlus ABC, cira .

¢a diamerams A C, intelliga-
Ny circumserts , congruet ic [e-
micireswlo A E C , cum femicir-
csili einfdemn civonli ﬁ{t tnter
fe mquales . Angwli igitsr ad
C, tam interns , quam externi
inter f¢ comgruent , at proinde
aquales erwnt . Efficiat sam v~ .
daH A K, aquales angsulos ad A . Dico cams per centrum
tranfive.Si enim non tranfeas,iucatsr ex centre G,ad A re-
288G A , gua ex proximé demonfiraris angulos GAB,
G'AF, conflitwet aquales. Non ergo dquales i X A B,
K A F.Quod cfi contra hypothefin. : :

H O C offenfo, ambint inflexa linea H I I M N Oyctiren-
larem lineam AB C DETF, emning, eins punéla ab hac
agunliser abfim,id ofty omnes relia a6 ealinea in civcnlarem

: K ¢ Ilmneam
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| iltam legendi,esfi obnsxe illud iterum ”ﬁe iternms wb oo, qui

esm Eyclidems drabroum poffidet , fingstans . Quare hanc
gk foquitsar , 8xcogetanuns . Primum assem premittenda
. quog; funt nonnulla,que licet adid, quod proponimus,demon
[frrandumrequiiranur necefJarid.; multo tamen esidentiora
faune Ac facilora. axiomate illo Euciidis, ita vt omms Aubita-
tione exclufa, frmum eis afenfups prabeve poffimss . Pri-
 rusns [ brssinfimods . S

R S

' LINEA, cuius omnia pup&a 3 re&a li-
inea, qu# in ¢odem cum ea plano exiftit,zqua-
liter diftant, reGtaefts
;- . VT fiomniapunits linea A B,
' A E F B Lrda DCAAunditerdi/lm.boc
i . eft, omncs perpendsculares,quales
funt AD, EH,FG,; BC, 44 DC,
. demiffa aguales fint, ( perpends-
D H G C cwlarisenun qualibet, cum fit om-
~ S nium ex codem punilo ad rellam
DC, duitarsm minima , ex coroll. propof. 1 9. huss lib. di-
fantinm puniti , & quo ductaeff , metitur. ) evit A B., linea
rectn. Hoc asizem ex defin.linea recte liquido conflare pote/t.
Navs i omyiz puvcia linee A B, equaliter difiant & recta
D Ciiexequo fion interiacebit puncia , hoc ¢ff , nullumin ea
puncsums-inseriaadium ab extremis fierfum, aut deorfuns, vel
bwc.y atquce ilise deflecrendo fubfuleabie , nibilguein ea fle-

extendetur., quemadmodus rectaD C. Aliopuin nonom-

revt,quod eft contra bypothefin . Neque wero cogisationé ap-
prehends poteft, nliam lineam preterveciam, poffe babers
ommia [uk punc: s arectalinea , qua i eodem cam illapla-
movxsfiat, aqunliter difiantia . Eff [ape principmm hoc, ex

xuofumreperiettsr , [cd aquabsliter femper inter fus puncrta

win cins puncia aqualem & recta 1 C, diffantiam babe-

qwo folo conce/fo, una cum iis o qua vfgue adpropofia. buins
L I,
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| vem fie quvquz perfect? circularis , facile ofiendemus, fiprins

‘| bib.oflensfas junt, Axioms 13. demonflrabimus; adeo clarams

ot Insrine nacnral cognitum fit , nemoque fanamentis iliud ;
negare poffit.Ans cevié citra comnem controucrfiam eff eikfimo
Ai,ve longe facilsus ei quslibet affentintur , quam illi axio- |
mats 5 3. Enclidss. : :

1.D E M prorfis in linen circulayi contingis. N& etiam li-
neninflexa cirenlarem lineam ambiens, cusus omnia puncta
aqualster a circulari diftant,id eft, & qua omnes recte in cir-
cwlarem lineam ad aquales angules incidentes aquales funt,
circiularis guogus eff 5 ita vt naturam circularis linea, & qun
aguali femper diftantia abeft, induat: quemadmodnm lines
aqualiter femper & recta linea Aiffans, natsvamlinea recra,
cuii femper aqusdifiat , induic pr’oprcn‘nga'c recta ef?, vt di-
ximus . Quid autem inflexa illa linea tirca limeam civesin-

demonfiremus g rectwms ex cenero circuli ductam efficere cum
circumferentia angulos binos equales; & contra , rectam,qug
equales cum cireumferentia angulos conflisuns, per centrum
tranfive . Sstigitnr circulus A B CD EF ,cnins cemtyum G.
Dico rectam GC,ex iFtro ductam tfficére tam angslos inter-
nos GCB,GCDyguam externos 1C B, 1C D, imer fe aquales.
Produita enim 1 G, vfgue ad - H
A, fifemicirenlus ABC, ciy-
ta diametrnms AC, intelliga-
oy civcumnerts, congraet i fe-
micireulo AE C, cum femicire
cili ainfdem civenls ﬁ{t intey
fe equales . Angali icitwr ad
C, taminterni, guam externi
inter [¢ congruent , ac proinde
aquales exsnt . Efficiat iam ro- .
&aH A K, aquales angulos ad A . Dico cam per ceontram
tranfive.Si enins non tranfens,ducatnr ex censrc G,ad A, re-
38 G A , qua rx proxim? demonfirasis angules GAB,
G A F, conflitsst aquaies. Non ergo dguales fum XA B,
K A F.Quodeficontra bypothefin. o
H O C ofienfo, ambint mfiexa linea HL I M N Oycircn-
larem lineam AB C DETF, omning, eins punéta ab hac
aqualirer abfimt,id cffy omncs rella ab ea linea in circnlasem
- K ¢ Uineam
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linaam cadentes , efficionsesqy, angsles aquales , fine inter [

isefmodi fune H Z.LB. IC,MD,NE, OF.H
enins ctims, vt demonfirasum eft,per centrum tranfeans » erii
omnisims ex punitie Hy L, 1, M, N,0,in conssexam periphe.
riam cadentium, minima ; ( Hoc enim demenfiratum eft at
Ewncl. propos. 8.1ib. 3. que folum ex propofitionsbus , qne 2
hnins lib, antecedunt , pendes , vt iure aprimo buc transferr.
polfic ) atque ades corum Aifiantins & fubiciialinea cireular:
metienesr . Dico lineam HLIMNO, eff2 circularems. Cum
enim omnes, vt proxime ofiendimus,per centrum G .tranfeir,
fiagualitus H A, O F, addaniur aguales A G, F G, erum
tote H G, O G, aquales; eademdy ratione omnes alia ex linea
mflexa HLLM N O, 8d G,ducta aquales erunt ¢& redti
HG, 0G, &iner fe. Exdefin.circsli igitur lines inficxa
circularis eft. Quod erat Aemonfirandum.Ex boc primo,quoa

{ pramifimms. fequissr fecundum, vidslices. - .

II.

‘§.J reGa linea fuper aliam re©am in tranf-
uerfum. moueatur , conftituens in fuo extre-
mo cum ea angulos femper reGos , defcribet
alterum illius extremum lineam quoque re-
Qam. - A

VT fiinpriore figura reBa AD,ad D C, perpendicsla-
vis mosicatuy in tranfuerfum fuper reitam D C, conflitnens
cum ea in DD femper rectos angslos,hoc eff, non titubans, ant
vacillans , fod aquabiliter feiper incedens , deferibet extre-

mwm A, reitam quogue lineam,

A E-F B - nempe A B .Cmq;ﬂ:?baux eo,
quod primo loco pramifimss, pro-
t : ptereaquod omnia punctalimee
. : A B,de[cripte equaliter A recta
D C, diftant,nimirum per re-

- D H G € &am AD. Ex quo fit, ipfam li-
noam yellams effescum, vt ibi diltum eff, eiss media #b sxtre
mse non fubfilrent , fed aequaliter imer ipfn imceants quippe
T ' cum
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{ pta A B, maturam induat re-

cums nullum ¢ ovscns magis aut minsis a velin CD, nbfcedar

[urfium , ant deorfiom verghde , quam alind . Paset boc etiié
ex s , quas ad definitionem linea reciae feripfimus . Cum
enirn duo punda D, A, fimilibns prorfis motibus ferantur,
(qmod rettn A Dyin fuo motss non titwbetyanus vacillet fed pii-
AaD, A, seque velociter incedant, nequaliterque femper in-
ser fedifiens. ) deferibent wrigue lineas fimiles , s in eadem
definitione docwimus,Cums exgo punium D veétam D C,de.
[eribat, evit quoquetines A B,quam punitum A, deferibit, ve
daNogue veroimaginari guss porerit, filinca rellain tranf-
serfum mosceatsur vniformiter fine vlla tisubatione buc argq,
ilsc, Awo puncia eins extrema deferibere duns differentes in- |
ser felineas ; fod qualem vnnm cxtremum defersbit, talem
guoque ab altero extremo deferibi neceffe eft , propter wnifor-
mem ilium , acquabilemdy motum vtrinfaue punili extrems.
E.fF principium boc aequt clarum, @ ewidens , azqwe anbace-
dens . :

C O XTIN GIT autemidemomnino in cireulari li-
nea.Nameodem paloreita linea fuper lineam circslarem
intyanfuerfum ficens nequabilirer , conflisniens nimirum in
Shoextremo cum civexlari aegquales fomper angules , non va
cillando, ant deflectendo bucatque illuc,cirenlavem lineam al
terofuo extyemo deferibit,itm vt naturam cirenlaric lineg fu-
bieltnes 2 qua aequaliter fermper difiar , lineailladeferipta
induat: quermnadmodum linearela A D), fuper veflam D C,
i transuerfum fluens nequabiliter, conflituens nimirum cwm
enin fuoextremoD , angulos femper redlos , ita yt nufquam
declinetyfomc arque illuc Aefleciendo, ans tirmbando, lineams re
@am A B, gsliers extreme A, - - H -
delineat : adeo vt linea defcrs-

Hae lineae fubjeiine D C, &
qua asqualiter femper recedit .
Redam autem , que fuper li-
nesm cirenlarem in tra fuerfum
Sinst acquabiliser, defcribere al-
tero fuo extremo lineam guoque
cirewularem, facils demonftrabi- ,
mue. Monearur enim in figurs pofieviere velia HA, in tyanf-

werfum
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uerfum fuper peripheriam ABCDEF, aequabiliter, faciens
Sempver in extremo A, cur en angulos arquales. Dico lineam
HLIMNO,&b altero extrerzo H,deferiptam cffe quoguc cir-
cularem.Cum enemyeida HA in omni fitu motss illises ima
ginari faciat acquales angules cum perigheria ABCDEF,
fit vt ea produdta in centrum G, cadat , vt fupra offendi-
mus. Quare additis reitis aequalibus H A, OF , ad reéias
aequales A G, FG, fient totas refae HG, 0 G, & cmnes
“aliae, inter fe aequales: acproptevea ex defin. cirenls H L 1+
M N O, circumferentia ciremli erit, Quod offendédum erat.
Hunc fequitur tertinm_.

III.

ST adreGam lineam dux perpendiculare
rectz linez erigantur inter fezquales, quarum
extrema pun&a per lineam retam’ coniun-
gantur, erit perpendicularis ex quouis punéco
huius re&z ad priorem retam demiffa, vtrili~
bet priorum perpendicularium zqualis.

SINT adreifam AB, ere
G p  Hacdunceperpendicnlares AC,
- B Dsinter f¢ arquales : Et ducta
G . recta C D, demsttarsr rx quoli-
' bet esss p o E,ad A B, perten
dicularss EF.Dico E F, verigue
, A -F B AC,BD, ¢ffe aegualem . Si
i namgue aeqﬂhli; non ¢ff, erit vel maior , vel minor. Abfeiffa
erge acqualt F G, fi meelligaturreéla A C , mewers intranf-
s.rfumperreftam A B, faciens cum ca angulos femperye-
| &os,defersbet pundum C,lineam rellam per G tranfeiirem,
. vr fitrra oftenfum eff, qualis ot CG D. vinace ergo refae
CED, CGD, fuperficiem ¢'audent. Qued ¢ff abfur-
.dum . A qualis tgirur off EF, wrrigue A C, BD. Quod
erat cffendendum . Ex hoc cuarium , qued ﬁg'i:imr 5 de-
rronfirabimns . ' S s1

C
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ST ad re¢tamlineam duz perpendiculares
re&=zlinex erigantur inter fe 2quales , quarum
exttema pun&a perlineam re&tam confungan
turefficiet hac reta cumvtraque perpendicu~
lari angulumre&um .

SINT adredam AB, ereftae duae perpendicslares
A C, BD, sequalesincer fo, Aucarurg, recta CD ., Dico
vernma, angwium C, D, reitum effe | Secta namque rectd
A B, bifarsamin E, excitetur in E,4d A B , perpendicul a-
ris E F,iungansurgyrectae A F, BF. Quoniam igitr duola
tera AE, E Fytrianguli A EF, duobus Imeribus BEEF,
trianguli B E F, acqualia funt, o .
vtrumag virique, angwlosgycon @ ) D
tinent mequales. puta rectos »
sernunt quogne & bafes AF, '
 BF,e¢ ¢4 anguls FAL,FBE, ¢
AFE,BFEinterfiacqualess, A R B
Ablatic igstsur acqualibus angu
14« FAE,FBE, ex rectss acqua! ibus C AE , DBE, reli-
qui erunt aequales angals C A F,D B F. Iraque cum duo ln
teraCA, AF,trianguli C A F , dsobus lateribus DB,
B F, trianguliD B F , sequalia fint, angulosg complectan-
tur sequiales , ve oftendimus , » ertint quogne &> bafes CR,
DFlé‘ fmmg“I'C)D)MCFAn DFB) ‘mﬂ’ﬁ
saguales. Si ergo aequalibus angnlis CFA,DFB, addan~
toir anguli A F B, BRE, offenfi arquales, fiens toti angul
CF.E,D F E,aquales, ac proinde relti.Qusa vero parpends-
enlaris B F,vtrig A C,B D,acqualis cft, vt proximo theors-
mate oftendimasss,erunt duareGa A C, EF,4d AL, perpen-
diculares,inter fe aequales. Quare, vt de angulis C, D, pros
xsme probacmm cft, anguli C, > E F C,aquales inter fs eviits
E autem E F C,offenfins relisis. Igitur ¢ C, rens erit, at
proinde & angulus D, qui sfpenfus efiipfs C, exnalis. ‘
. CETERVM angules C,D, rectos effe.damonfirabi:
s alio modo, boc prisis theosemase premyffo , o1

| sopimi
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1aba.prim.

ST induas reQas lineas alia re&a incidens
faciat cumvna earum angulum internum re-
&um, & cum altera ex eadem parte acutum,
duz ille reGtx minus femper inter {e diftabunt
ad eas partes , vbi eft angulus acutus, ex altera
vero parte femper inter fe magis diftabunt,

RECT.A linea AB, inreiins

E,o A C,BD, incidens facias angulic
S1e ABD,reum , B A C,acx-

tum . Dico reddns A C, BD, mi-

[ / #us femper inter e diftare verfus

C.D.produitas,mags vero,fi ver
P an HKD JSus E, F, producantur. , Ducatur

enim ex B,ad A C,perpendicularis B G,qna ex coroll. 2.pro-

*| posi1 7. buiss lib. adparses acwsi angnli B A C,cades.ac pro-

prerea angulue G B D, parsrelti anguli A B D, acutus erie.
Demiffaergo ex G,ad B D,perpendicularis G H,cadet quo-
gwe ad partes anguli acsusi G B DD, ex codem coroll. angulusé,
propeorea H G C.parsrrcianguli B G C, acusus eriz. Rar-
Jus ergoductaperpendicularis H 1, ad A C, peridem corell.
adpartes acuss anguli H G C,cader, ideogy angulusI HD,
parsreéti anguls G H D, acutus erit . Atque ita dzinceps in
infinitum. fiex 1,ad B D , perpendicnlaris I K, ducarsr, &
ex K, perpendienlaris K C,ad AC, 0 ex C,ad B D,perpen
dicalaris C D,Orc.cadent omnes ad partes angulorum acwea
rumyvna poft aliam. Quoniam igitur in triangslo A B G,an

b1 9.primi. glus B A G, mowenseft, 0 A G B, redus, b erit reita A B,

masor quam B G intriangulo B G H,reita B G, angnle
reito G H B, oppofiea, maior quam G H ; ¢ in triangulo
GHI,rectaGH , maiorquam H1 : Atque ita dcinceps
erunt femperrectae,que ipfi A B, propioves /Znt » masores ijs,
gnaremotiores fint, & nunqsumm finss erit busus dscrements
perpendicslarium, cum nunguam poffit effe finis ducendarnm
perpendicslarium.Qsiaproprerrecta A C,in G, minus difla-
bit (é recea B'D,quam in A, ¢»in 1, minus , guamin G, ¢
in C,minxs, quam in 1, rc.quandoguidem perpendieniares
AB,GH,IK,CD, ¢rc. quae or?{inm{icgtfmw W
often-

——
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ofiendimus, minimae [unt smnium & punctis A, G, 1, C , in
rectam B D, cadentism, vt ex coroll propos. 19, huius lib.li-
quet,ac proinde corundem punciorum diftantias ab cadcm re
cta B D,metinntur.Conflas evgo,receas A C,BD, ad partes
C,D, s continenter fieri minus inter fo diffantes .
quod eft primewesm.
DVCATVR rurfussex A, ad AC, perpendicularis
A L, qua angulum obinfum B A E, partietsr in rectum
EAL,¢racutumL A B, hoceft, cadst inter AB, &> A E;
erity anguins A L B, acutsis,cum ambs AB LA L B, " fint
rectis minores, atque A B L, recius fit; ac proinde an-
gulus A LF , obtufus erit . Eademn ravione pespandscularis

lum L M A, acutums, & L M E,obtsfum: Ltems perpendi cu-
baris M N,ex M,ad AE,crectn cadetinter ML, M E, an-
gvlumd, M N B, acutsms,dyr M N F,obtufum conflituet. As-
queica Aeincaps in infivitsum,fiex N,ad BF, perpendicularis
erigatwr N O, ¢ ox 0,54 A E perpendicularis OP, & ex P,
#d B F,perpendicularis P E (> ex E,ad AE,porpendicul aris
EF, (re.disident omnes figillatim angulos obtufos , vna poft
alsam.Quoniam igitur in triangulo AB L, angulns ABL,
recins eft, & A L B, acutus, . erit A L, recta maior , quam
B B,&r intridgnio AL Myrecta L M , angulorecto L A M,

oppofies, maior quam A L; arqus éntriangulo L M N, recta
M N,reces angulo M L N yoppofita,mair quam M L : Atg

g funt,maioresijs, opinguiores funt,in infinitum.Quam-
1 {lmm recta A E,q:':%,mnzgk a recea BF, diftabit, q%m in
4 A, & n O, magis,quam in M, in E,magis,qui in O,¢érc.
3 idem perpendiculares A B, M L, O N, E P, ¢re.
quac ardinarim angeri oftenfae fuere,minimae funt omnisms
ox punstis A,M,O,E,inrestam B F,cadentism,doc. Liqui
Ao exgoconflar,rectms A C,BD,ad partes EF, productas con
tinéter fiers magis inter fe diftitessquod eft fecundum. Quod
[fiprotersasquibiam vellet contenderesroctam A L.quae ad
A Csperpendicularis eff, non conesrrere cum D B, producta;
J conflabit mulss magisidy quod demonfirandu:n proponitsur .
Nam linea D B, vitra punctum B , multd magis A vecta
1 C A, difiabiz y quam in puncto B ; guandoquidem A LA, ad

L M,ex L,ud B F,ducta cadet inter L A,LF,facietd angs |

it deinceps erunt femperrectac , quae ab A B, longisns ab-.

* 51.prismi.

by 7. primi.

£ 1.9.primi.
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1

AC,perpendicularts in infinitwm prodiuct a non conesrrit cum
D Bycum tamen G B,ad candem A Cyperpendicularis cum
D B, concurrat in B, ¢re. .

H Z C cum 1ta fintonllo negotio demonfirabimus, in fu-
periori figura angulos C, D , effe rectos . Nam i angulus Cs
verbi gratiaynon dicatur effe rectus, erst vel acutus,vel obtu
fus. Sit primum acutus . Quoniam ergo recta C A, inrectas
A B,C D,incidens efficit angutum C A Byrectumydr C, acn
tum,msnus femper inter fedsfiabunt rectac CD, A By ad
partes D s B, productae y hoc cff perpendscularesex C D, in
A B, demsffac ordsnacim minores fient, quam C A y vt pro-
xime demonfiratum eff . Minor ergo off perpendscu--
laris DB, quamC A, quod est abfurdum , cum popatur
aequalis. Non igitur acutus eft angulus C. Eademaqus ratso-
ne neque angulus Dy acuius erit.Sst deinde angulus Cyobtu-
fus.Quiaigitur recta C A,inrectas C D, A B,incidens facit
angulum C A Byrectum, @ C, obtufum, magis fcmper snter
fediftabunt receac C Dy A B, ad partes Dy B, productaey boc
eff perpendiculares ex CDyin A B,demiffae continenter au- i
gebunturyut proximé oftendimus. Maior exgo eft perpendicu-
laris D Bygquam C A,quod off abfurdum, cum acqsialis pons
tsr. Non sgitur obtufus eft angulus C. Eademd rations neg
anguius Dyobtufus erit.Sed neque acueus eff ofienfus . Rectss
sgiur vterque eff, quod evat oftendendum.

EX bis demenfivatis, facile iam Axioma i 3. demonfira-
birmus hoc moda . . :

V. : . |

S1 in duas re&as lineas altera re&a inci-
dens internos , ad eafdemque partes angulos
duobus reétis minores faciat, dug illz reétx li-
nez in infinitum produ&z fibi mutud incident

ad eas partes,vbi funt anguli duobus rectis mi-
pores. o

HoOC efAxioma 1y, atud Euclidems innoftris com-.
menzarijs 3 Apud alios eft undecimum, quod demoniirands.m

e




e L IBER I & 1959

[ufeepimus. Incidens ergoresta A B,invectas AC, BD, fa
ciat internos o ad eafdemdg partes angulos ABD , BAC,
duobus recsis minores.Dicorectas A C,B D, ad partes C,D,
productas cvire . Sit ensm primun alter angulorum , nemse
A BD, vectus, & alter BAC, acutus . Sumpso in recea
A C.pancto quolibst E, 2 ducatsr ex eo adrectam A B, per-
penduenlarisEF, (r rectae AF,

aequakis accipiatwr ¥ G , &

G H, aequalisipfi A G,¢>» HI,

ipfi A H,ira vt AG,ipfius AF, .

EM
K_N

A
F
H,ippws AG, & AT ¢
AH,j ’ >
ipfius A Hfdapza fie. Eequonia H L_o°
fivectae A F,abfiindatur cinti-
mud moquales rectae ex AB, B »
aligua tandem pars viera B, _1
cade , gnod finitare- c

cta AB, per continuam ablatsonem univs einfd=md, quanti-
tatis abfumatsy tandem, quandoguidem linea A F,ita mul-
tiplicars porefty(quod fit,funsendo jpf; in A B, continenter b ar
tes acquales) vt tandem alsquands finits lineam A B, fuipe-
rer: 1d quod Esclides frequenter affimit in lib. 5. & alijs fe-
ions , vbi dasis duabus magnirndinibus inaequalibus
proportionesms inter [¢ babentibus , iubet plevwngue minorens
a2 ranltiplicari, Aenec maiorem fuperer. Fis vt mules magis,
fiipfi A F,aequalis adfcindatur F G, ér roti deinde A G,non
axsem foli A F, is asuferatur G H:tem toti A H,non
autem fols A F,vel A Gyaequalis demarwr H 1, & fic dein-
ceps,cadas tandem pars aligua vitra punceum B Statuatur
ergo puncrum L, terminans tertinm duplam in dato exem-
Plo, exifterc ultrapsmceii B. Accipiatur qusg, in recta AC,
ref2EK, i AE, &0 KL, it AK, & LC, ipf AL,aqus
lisyira vt tos fine partesinrecta A C,quotinrecta A ; du-
canturg rectae KG , L H, C 1, producanturd, vna cum
EF,tEM,KN,LO,iyis EF, K G, L H,fant acqua-
bes, ac tandems rectae isngantar M K, N L,0 C. Itagus quo
niam duo latera K E.E M, tvianguls K E M, dwsbns laseri-
bus AE,EF, trianguli AETF , per confiruction¥ asqualia
[fune,vrrumauz vtrigue, ® angulosq, ad verticem E, contsnét
aequales, < erit & bafis M K. baff A F\ ¢ anguiss M, A;ngﬂ
oF,

“13.primi.

15 primss.
< g-primi.,

e
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lo, F, aqualis . Ef asiems & FG,cidemn AF ,aqualic, & s~
3y, prons gtdw F, rectus,ex conflrutions.Igitur &0 MK, FG, * equa-

' es inter foerunt, & angulus M, quogue reltss . Quare cum
Ad F M,excisnce fine Auaparpendiculares aguales FG, MK,
erst per antecedens theorema, angulus G velius . Rurfus exgo .
quia duolatera LK, KN, trianguli LK N, duobus Interitus
AK,KG.trianguli A K G, equalia funt , ex confirutions ,
by s.primi.} bangulosq, comprehenduns equales ad XK, verticem; < evit &
‘¢ 4. primi.| bafis N L, bafi A G, angu!ss N, angulo G,aqualis. Eff au
tem & G H, ex confirudtione,cidem A G, equalis, d» angu-

lus G, refius, vt proxime demon

¢ - - m/‘ e Igitur & NCI; GH,

inter federunt aquales, & avgu-

jiremm] gl NEK N lus N, quoguie reéius . Quacirca
L © Derpracodenstheorema,crss erid |
H angulus H, veitus.. Eadens ra- |

tione ofiendemus angslum 1,re-

B D Slum effe: arque ita doinecps , fi

1 : plures e{;m partes 'i&‘ AB.Ef}

s E C\ autem ! b
a8 Primisl 1}, ofin veling . Igitur refte IC,BD, ¢ par%:h fm;fe:c ‘;’r’::

pterea B D, produitaredtam AC, fecabis fupra pundum C ;
atque adeo in punco i{jo fecrionis recta A C, B D, coibuns .
Qluod erat demonfirandsm .
'S I'T deinde nesser angulorum ARD, BAC, rectus , fod
ABD, quidem acurws, (p BAC, vel acutns etians, vel obty~
Jus . Quiaigitur duo anguli ABD , BAG, duobus restis po-
€ 4 3.drimsi.] Mentur minores 5 £ funt autem duo angwli ABD  DBR, duo-
3PTHBE | Lo vecsis aqunples : eruns bs duo illis duobus maiores. Ablaso
A F ¢rg0communi ABD, maior erit
- reliqguus DB E, reliquo BAC.
823 primi H 8 Conflituatsr in A , adrectam
3-prems. C  AB, anguins BAF, anguio
D BE, aqnalis : Cadetg, recta
7B G D AF, fuprarectd AC,cum AF,
E maiorem angulurm cum AB,ci-
Fitwat,quim A C. Quin igiswur exrernus angulus DBE , in-
b 28.primi.; terno B A F, ex cadem parre oppofito aqualis off , b ersnt ve-
cte AF,BD, inter [zt arallele . Demistatur quogque ex A
ad

Y
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ad BD, aperpendicularisAG,qua ex eoroll. 2.propof.1 7. hn-
iuss lib.ad partes acuti angnl Z;‘D, cades: .Bzg:{nzgulw

GAF, redus . Nam fi acutns effe Aicassr , efficiet re-
&4 AG,inreéins AF,BD,incidens angulum AGD,refum,
& GAF, acueum , ac proinde, vt proxime demonfiranimus,
refa AF,BD,adpartes F,D, pwﬁ?a coibupt tadem: Quod
eft abfurdsm . Oflenfa enim funt parallels . Si antens angu-
Ins GAF. dicasur effe obtufus,erst GAR, acutus . Quare ex
proxime Aemonfirasis, o0ibunt veda AF,BD,adpartes H, B,
producle, quod eit abfurdum, cum parallele fint oftenfa . Non
eff ergo angulus GAF ,acutusyant obinfus . Igisur reitns , ac
proinde cisse pars GAC, acuius . Quoniam igitnr refla AG,
inrecins A C, BD, incidens facit angulum G, relum, &
GAC, acxsms,consurrent reiie AC,BD , sdpartes C, D),
produce, vt proximi Aemonfiranimus . Siigiturrelia A B,
snrectas AC,BD,incidens faciar duos angwlos minores duo-
bus rectis,nemtrum tamenangulorsm ABD,BAC, rectum,
itfarecta AC,BD, ad partes C, D, producta conuenions .
Quod erat oftendenduns .

QVAMV IS autem,conceffopripcipio nofiro, optime &
nobis demonflyatum fiz tertinmdscimum hoc Axioma , ¢ &
Proclo eriam , i eisid principium difficiliss quidems , quam
noftrum , admittaiur, vt inreoptimo inter theoremata ,
non inter principia poffit connumeraristamen ne ordinem En-
olidis i quoquam it mst emmus, Vtemur 00 in ommnsbus propofi-
tionibus,quarsm demonflraciones ex ipfo pendens , tanquam
pronunciaso . Sed iam ad feriem propofitionum Euclidss re-
sertammr . /

THEOR. 20. PROPOS, 2,

IN parallelasreas lineasre@a inci-
denslinea; Etalternatim angulos inter
{e zquales efficit ; & externum interno,
& oppofita, & ad eafdem partes zqua-
lem; & internos, & ad eafdem partes,
duobusrectis ¢quales facit.

L IN

212 primi.

29.
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IN parallclas AB,CD, re€a incidat E F. Dico pri<
mum,angulos alternos AGH,DHGginter fe efle 2qua-
les . Si enim non funt 2quales,fit alter,nempe AGH,ma
ior. Quoniam igitur angulus A G H , maior cft angulo

E D H G,fi addatur communis angu
A (A B lus BGH, , eriit duo AGH,BGH,
maiores duobus DHG , BGH: At
C H D duo AGH, BGH,, zquales funt
duobus reétis . Igitur duoD HG,
. BGH, minorcs funt duobus redtis,
Quare cum fint interni,& ad cafdem partes B,& D,¢ coi
bunt linezz AB,CD, ad eas partes, quod eft abfurdum ,
cum ﬂmantur effe parallclz. Non eft igitur angulus
A G H, maior angulo DHG:Sed ncque minor . Eadem
enim ratione oftenderetur , re&as coire ad partes A, &
C. Igitur zquales erunt anguli alterni AGH, DHG.
Eademque cft ratio de angulis aleernis BGH , CHG.
-DICO fecundd, angulum externum AGE , 2qua-
lem cfle interno,& ad cafdem partes oppofito CHG .
Quonii enim angulo BGH,zqualis cft alternus CHG,
vtoftcofum cft ; & cidem B G H , ¢ qualis eft angulus
A GEj;Lruntanguli A GE,CHG, inter fc quoque
aquales . Eodem modo demonftrabitur,angulum BGE,
zqualem cfle angulo D HG.

DIC O tertio,angulos-internos ad eafdem partes,
AGH,CHG,zquales cfle duobus re&tis, Quoniam enim
oftenfum fuit , angulum externum AGE , zqualem effe
angulo CHG,interno;fi addatur comupis AGH, ferit
duo AGE,A GH,duobus CHG,AGH,2quales:Sed duo -
AGE,AGH, z 2quales Tunt duobus reétis. Igitur & duo:
anguli CHG , AGH, a:quales duobus retis crunt . Eo~

.{ dem modo anguli BGH, DHG, ducbus crunt re@is =-
1 quales. In parallclas ergo reftas lineas re@a incidens li-

gca, & alternatim angulos &c. Quod crat demonftran-
dum .
SCHOLIV M.

CONV ERTIT autem hocprafens theoremn duopra
cedentin theorematm, vt per(picusm eft .

THEOR.
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1 f0, ( Nam prop

AB,in1; CD, inK;& EF, in L. Quia ifitur A B,poni-
Y tur parallela ipiE F, eritangulus A I

J} lus DK 1,eidem angulo FLI, nem- E F

{ pe internus externo, vel externus € K/ . D

1 interno, ®qualis . Quare anguli AH §1/G 7 .

‘| AIL,DKI , < 2quales inter fe quo- e B
que erunt. Cum igitarfint alterni, S D
derunt reGe AB,CD,parallelein- E E

/| nex parallelx , &.inter fc funt parallele. Quod demon-
‘| frandom eras. el . «

“lelas infimite effe treductas ; Conflat autem A 1, product ans

| Joteras proponi .

THEOR. 21.PROPOS. 30.-

QV AE cidem re&tzlinez parallclé,
& inter fefunt parallel. -

SINT re&tzAB,CD. ‘emre&z EF,parallcle.
Dico & ipfas A B,C D, ciic inter fe parallelas. Quo-
niam'enim omnes hz linez in codem ponuntur efe pla-
of. 9. vndecimi libri agetur de lineis in

diuerfis planis )dug:x re&a GH,fecabit omnes,nimirum

salierno FL I,
®qualis . Rurfus quia CD, ponitur /@
ctiam parallcla ipfi EF, critangu- &

ter fe. Quxigitur cidem redtee li- H

.SCHOLIV M. ~
E;LV oD S5 quis dizas duns rectas Al B, parallelas effe
recta C D, tamen ipfas non effe paraliclas s Occurrendum

eft,dunc A 1, BI, non &ffe dwws lineas, fed partes tantum
wnins linea . Conciviendum enim eft animo, quasisbet paral-

eoincidere tum B1. Quamobrem propofisio bac generalius ita

'QUV AE cidem re@z linex parallele,& inter
fe funt parallela:ve! certe, quando inter fe coe<

unt,vnam eandemquc lineam conflituunt.
L 2 SINT

30,

2329.primi.

b2 gsprimi.

i
c1.prom. .

427 primi;
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2 9. primi.
b 2.pron.
$29.priemi.
1.4.primi.

31

33 .prbm".

£ a7.primi.

-SINT enimduarects AB, AC, cormntesin A, paral-
lela ipfi D E. Dico sllas ins rectum effe conflirstas . Ex puncte
. mim A, ducaturrecta A F,[ecans DE,
. in F, vtcungue . Quoniam igieur AB , |
E DE, funtparallsla, . erunt anguls al-
F terni BAF, AFE, equales . Addito ergo
commani angulo C AF , > eruns dus anguli ad A , aguales
Auobss angulis CAFy AF E , Sed hiduo aguales  funt duo-
bus rectis , cum fint ‘:a?z” m Auas parallelns AC, DE .
Igitser ¢ dsco anguli , NS erunt rectis 3&-1::,-«:'
pmu din rectum ernnt conflisnea ipfa AB,AC. Qxodef
propofirum .

PROBL. 10. PROPOS. 3r1.

VA A D ATO pun&o,datzreétz lince
parallelamre©am lineam ducere.

EX pun@o A, ducendaficlinea parallelalinee BC.

.| Ducatur ex A,ad BC,linea A D, vtcumque,faciens an-

gulum quemcunque A D B;Cuiad A, .=2qualis confti-

A tuatur E A D. Dico reGtah E A ex-

F E tenfamad F , gnantumlibet , paral-

S lelam efleipfi BC. Cum enim angu-

B P—C lialterni ADB,DAE, zquales fint,

g r conftru@ionem, f Erunt reGe

BC, EF, parallelz. A dato igitur pun&o, datx re@= li-
nex,&c.Quod erat faciendum :

SCHOLZV M.

DEBET asutem punctsum dasns in tali effe loco fitww
exiralineam datamyvt héc products enm illo né conuenias.
Quod quiden aperte colligitsr ex ipfn confiructione proble-
matis . Nam ex puncto Aato ducenda eft limen faciens angn-.
lum aliguem cum lines data, qui fieri non poffet , fi puncisns
in dirsceum iaceret cum ip[a linea dusa. Quemadwsodum au
terw ab vno,codemdy puncto ad eandem ractam n3 plwees per-
pendiculares,quam vna, ducuntur,vs offendimus prapof. 1.

o
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ex Proclo;ien etiam pev idems punctum , datarecta plures pa-
ralela,guam vna,duci nequennt. Sienim dus ducerentwr , |
consienirent ipfa in puncto illo eod¥,qued ofp abfurdum, , cum
fint parallels inter fe,propterea quid vei & cidem o cni pa- |
rallela dicuneur duciyfunt paraliela ~

E X bac porrs prdlemuc,é-iao..qudpnpﬁ 23. contines |

tr,facili negorio e3flisuemus parallelogrammum, cuins vnus
aquealis fit dato angulo reclilineo, Iaterag, angx-
lnws slum camprebendétia Autis Aunbus rectis lineis is.
81N T enim daterects A, B, oporteat, conflituere pae
rallelogrammum habens angulum aqunlem dato anguloyecti
lines C laterad, civca sllum angwlnm rectis A , B, aqualia,
Sumptareda D E , gnarecss A, fit aqua- F

; \d
lis, ® fint angslus EDF,angulo C, < & re-
€4 D F,rocta B, aqialis . Deindeper E , C\B

dagatur recta E G, ipfi D Fparallels , ¢
por F, vecta F G, ipfs DE, pavaliela fecans A D, E
EG, in G. Quoniam ergo & latera DF, D=y
E G, D EF G, paralisin fisnt, ex con-
fructiona ; < paralielogrammum evit DEGF. Quod enm ex
confiructione , babeat angulnm D, anguio dato C, aqualem,
& larera DE, DF, ciren dictum angsinm D, datis yectis
A, B, ¢qualia s factum evit, quod proponitur .
PARI ratione ex boc problemate, ¢ propof. 23 ducemmns
& punco extra datam vectam lineam propofiso lineams recti,
qua cum datarocis angwlum efficiat Aase_angulo rectilineo
aqualem, vt ad propof. 23 pollicisi fumss .
S 1T enim datsews punctum A, extrareciam B C, & da,
tus angslns rectilinesss D , opops

seatgyex Ayadrecsam BC duce- D, & S F

ve lineam recearns, qua cum e \ '

sngulum dato anguloD , agua- /

lems comprebendas . Sumpto quo~  ——

libet pupito Eén linea BC,f con- BE c

Jitnatw in 00 angulus CEF, angslo D, agualis. Si igitser ve-

cta X Fper dusum punctum Ay tranfeat,factum erie , quod

inbetwr . Sivero nom tranfeat per A, s ducatur per A, recta

AB,itfi EF ,paralleln fecans BC,in B. Dico angulum ABC,
D.agnalems ¢ffe.Cii ewim parallels fint AB,EF, b srit

228.primi.

5‘3-"1.'”.0
€3 pmm.
“31-primi.

35, def.

P33, primvi.

835 primi,

L 3  anguins

":)W.:
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v prom.

b3 7.primi.
‘as.primi.

43 1.primi.
clp.primi.

f2 8. primei.

angulus CEF, externus interno ABC, ex eadem parte oppofs-

v pqualis . Cum ergo & sngulus D , angulo E, per confiru-

etiznens fit aqualis , 1 aqualesinter fe eruns anguli ABC, ¢ |
D. guod-eft propofitum . B

N O N wvidetur antem aliennm oftendere hoc loco , recté

Esclidem propof. 26. vt demonfirarer cqualistatem lnternm

induobus triangulis , ex agualirace dworum angslorum ,

& uniuslateris,pracepiffe , larss illud wel adimcere debere

angulis equalions , vel certé fubrendere angnlum equalem .

Nam nif altera barum conditionum adfst , nihil colligernr .

ST enimtriangulum ABC,fintd, [atern A B,AC,lare-

re B C, maiora. Abfiindatsr BD , pqualisipfi B C, b duca-

© twrq, DE,irfi A C, parallela: c eritd;

Dy angulns BED, angulo C,aqualis. Qua

reduoanguiiB, C, trianguls ABC, |

. Anobus angulis BE, triangulsi DBE,

‘B FAlE C  squnlesfunt, vtergue virique, latusd,

« BC,lateriDB, aqunle; cum tamen

religualatera reliquis lateribus equa-

lia non fint. Eff eniin BE, minus,quam

G H B C,arque adeoneque lateri AC, neq;

- K lateri AB, aquale effe poreft; qrod hac
lLatera maiora penantur latere B C.Casfa huius res eft, quod
latus BC, intriangulo ABC, adiacet angulisdictis , at latus
BB, insriangsulo DBE, opponstur vmi angulorsm dictorsem ,
nimirum angulo DEB,qui angule C,aqualis eft.

- S 17T yurfus triangulum FGH, [intq, iterum lateraF G ,
FH, latere GH,masora, & FH,mains, guim F G. Abfein-
Aatwr H1,5pi FG, aqualisy! ducarurd, 1 K, ipfi F G,varalle~
In: < evied, angulus HKI, anewlo Gy eqnalis. Suns ergo duo
anguli H,G,trianguli FGH, duobus angulis H,K, triangn-
I 1K H, aquales,vrerque verigue , latnusg, FG, lateri1 H,
aqualescum ramen reliqua tntera reliquis lateribus equalia
non fint. Ef} en:mn H K, minns,quam H (5, atque adeo neq;
lateri H G, neque lazeri F H 5 aquale effe poreft ; qudd luus
F H, mains etiam ponitur , quam G H . Ratio huiusrei eff
guod latus F Gintriangnlo ¥ G W, ofponirsr angulo H, at
latus 1 H, opronitsr answlo K swrriangwlo 1 K H , qui non
ponitur aqualis angulo H, fed angulo G, off equalis, { qui ma-

o dor ef
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ior eft angnlo H, propteren quod latns F H | mains pofuitnus
latere ¥ G . Disftulimus hanc demonfirazionems bunc in lo.
cxnms , propeér linearsims parallelaruns propristates , ex quibus
pender . - ‘

P R A X1 6.

S 1T ducendaparalleln ipfi B C, por puuctwm A. Duca-
turrecta AD,vtcunque sdBC,pex A H -
D,ér 4,424 idem interuallum quodli=
ber defcribantur dwo arcus ad diver-

[aspartes, vnns ad partesB, alter ad- G

partes C : Deinde beneficio circiniar- B § D C
owi EF,abféindasur ex arcw alsero ar-

ems GH, aqmalis. Siigitur ex Asper H,vecta ducatur, o evit
becparaliela ipfi BC.N am anguli EDF, HAG, funt equa-
les, vt confias ex praxipropofs 23. (re.

A L 10 mods ducetur per idem puncinrn A, datum linen
parallelalines data BC, bac arte. Xx centro A, ad quoduis
imternallsm deferibacur arcus fecans BCyin puncto D dp eo-
dem inserualloex D , fumasuy punctum E , in cadem recra

B C: Deinde eodem interuallo ex As & E, Aeferibantur dus |-

arcusfecitesfefeinF. Nam ducta A ¥
recta AF,erstparallelarecra B C, '_"__%T" ‘
Quoniam ensm propser idem inter- :
sallsm affumptum recta AF s (qua C
liseffrecte DE; drrecta A,Dyrecta EF, fiducerentser be li
nes;erit A F, oppofire DE, pavalielnyvt pofica demonflrabi-
s propof.3 #.

%V.o D fi penctum A, vicinum fuerit recte BC,commo.
dins haclege parallclaoprara ducetsiy, Ex A, fumatur pup.
crsmn Dyin BC, ad guoduis intersal- A
lum; Et ex quosis punct) eisifdens re- ‘—-—-.——42
¢te BC, nempe E , quod tamen ali- iﬁ-————f—-a
guantulum diffet s puncto D o ( Qo -
enim maior fuerit diftantin inter Dy Eye0 facilins , & ae-
curatius parsilela ducetwr ) eodem mneernallo arcus deferibac
tur ad partes A : Deindeex A yinteyunllo D E , alter arcss
deferiptus fecet priovem arcwm in F.Recta mamag, ducta AF,
ert parallelnrecte B C, vt prins ; guin vectn AF o equelis

L ¢ of

a:’-?’i”u‘-
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239.primi.

eft recta D E, ob ideisinternallum; o vecta A D,yects EF,
Ji harecta ducta effens,dpe. .

Ex b:/'ux'lé ducermus ex puncto extremo alituins linea

pervendicularem lineam ad ivfam datam lineam, eriamfi li-

nea produci non poffit , quod in fekolio propef.1 1. promifimus.

Sit enim recta A Byex cuisis extremo puncio B, educenda fis

#d sam perpendicularis. Sumpto puntso guonis C o abfcinda-

turrecta CB, pqualisCA, ¢ ex A,¢0 B, ad quodnis inter-

wallum duo arciis deforibaneur fecantes fefein Dy ducaturg,

recta DC,qus ad A Bsperpendicularis evit, we ad propof. 11.

Jeripfimus. Deinde per Byducatur ipfi CD,parallela, hoc mo-

Ao o fecundum praxim buins 31. propof.proxime explicatam.

Ex CD, abfciffarecta quan-

_ tacungue CE, deferibatur ex B,

E- IF adinseruallum CE, arcusyqrem

inF, fecet alius arcus ex Ey ad

interualium CB,deferiptusy du-

caturdg, recta B F. Hac namque

A € B #fCD,parallela eric, vt ex

axs huiss . 1.[‘%'&' Igi
tur cwm angslus ACD , 'P:qnali:ﬁtpfr:f:/r;t’o C F;‘jp
antem ACD,rectus, erit & CBF,rectus , ac proinde BF, ad
A B, perpendicslaris erit .

SIMILIT ER ffdata fit recta AB,¢> punctum extra
spfam C,in extremo ferd planiyin quo rectailla iacet y dnce-
s ex C,83 A B o perpendicsl arem, neque producsa linea,
Seque extenfi plano infrarectam A B, vt polliciti fummns ad
propof-s a.boc modo.Sum pso puncto D, vecung; inlinen AB,

: c abfcindamnr witringue inter fe

equales DADB,frex A, B,
F ad guoduis intersallum dus ar-
o4 defcribansur fecantes [efe in

( G\ E,ducaturque re::a ED,qnaex
} axiprepof.11. ad A B,perpends

TA D Ew e per R i
tur ipfi DE,paralleln,boc modo, feciidii praxim buiss propof-
31 Ex dato puncto C, ad quoduis interuallum deferiba-
snr grews fecans rectam DEyin F : eodemd, internallo ex Dy

verfis Cynlins arcus dafervibasuryquem in G, snsavfeces alins
. . Arens
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o mg

arcusex C o adinteruallum D F , dclineatus . Recta nama,
ductaex C,per G, fecans A B ysnH , parallela erit recta
D Eex praxs huius propof 3 1. Quareyur proximé feripfimu,
C Hy ad AB perpendicnlaric erit, finti & E D, ad canden
perpendicularss eft . :

THEOR, 22. PROPOS. 31,

CVIVSCVNQVE trianguli vno la-
tere produco : Externus angulus duo-w
bus internis,& oppofitis eft 2qualis. Ee
tridguli tres internianguli duobus funt
retis equales.

PRODVCA TVR intrlangulo ABC,latus BC,
ad D.Dico primosangulum externum A C D, 2qualem
cfle duobus internis, & oppofitis imul Ay& B. , Ducatur
enimex C,linéa CE, parallela refte A

.A B.Quoniam igitur re&a AC,inci- B
dit in parallelas AB, CE,b eruntan-
li alterni A& ACE, zjuales.kur D

{ fus,quia recta BD, in tafdem paral-

lelas incidit, cerit angulus externus D C E 2qualis in-
terno B. Additis igicur mqualibus ACE,&A,dfiet to«
tus A CD, (qui ex duobus DCE,A CE, componi-
tur ) duobus A, & B, fimul @qualis . Qued eft pro-
pofitum . o

DIC O fecundo 4 trés angulos internos eiufdem
trianguli A,B,& ACB, duobus efle re@is zquales. Cum

enim externut angulus A C D, vt oftenfum fuit,zqualis |

fic duobus internis A& B;fi addatur communis ACB,
¢ erunt duo anguli A CD, A CB, 2quales tribus A , B,
& AC B:Sedduo ACD, AC B, rzquales funt duo-
bus retis . Igitur & tresinterni A, B, A CB, duobus
funt rectis zquales. Quare cuiufcung; trianguli vno fa-

tere produite,&c. Quod erat demonftrandum .

31.

13 £ prim
%2 9. pritei.

¢ 23 primis
4 2.prom

& 2. prom..
f13.primi.
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1 3i. primi,
b 32.prsms.

c 2.pron. |
o
4 2.primi.

°t3.primi.

f;.)rm.

4§ les rribus angulis A BC,B AC,ACB.SedanguliD A B,

SCHoOLIV M.

Cv M demonfiratum [it propos, 1 6. angulum externsm
cuiusuis trianguli masorem efje veroliber interna, (o oppafico,
bic awtem, eundem externum eifdem internis fimul effe iqua
lem,perpicusm cft, alterutrum internori, ¢ oppofitor fupe
vari ab externo,reliqno interno angulp oppofito, V't intridgulo
propefito angulus A, internw fuperatnr ab angulo exrerno
A CD,angulo B,interno : Et angulus B, insernus fuperassr
#b eod:ns cxterno angulo A CD,angulo A inserno,qudndo-
lm'dem angulus A C D,duobus angulss A, ¢ B, eff offenfus

o¢ loco wqsalis . Rurfum,quis demonfiratum esk propos.s 7.
Auos angulos cususlibes trianguls quomodocungue fumptos,
dsnbus efe rectis minoves , hic vero omnes tres duobus rettis
aquales effe;manifefium oft  duos & dmobus reilis deficere, re-
liquo angulo trianguls. Ve 1n eodem triangslo, o anguli A,
(& B, # duobus rectis deficiunt angulo A C B.¢re.

O M N E porrotriangulum babere tres angulos duobus
rectis aquales,primé omnsumyuvt refert Endemus, Pythagorei
Aemonftrarunt hac ratione . Sit triangulum ABC , ¢ per
punitum A5 ducaturreits B C,paralle!a DE Quoniam igi
tur® angsli alterniD A B, &r AB C, aquales funt; i ad-

p A _Fdanwaquales EAC, (A CB, /funt enim

O bs alterns ) < erunt duo anguls D AB,

Z EAC, duobus A BC, AC B, aquales.

Addito ergo communs angulo A B C,deriit
B tresanguliDA B, B AC, C A E,rqua-

B A C,C A E,cquales funt duobus rectis, vt confat ex pro-
pos-13.Igitur &rin triangulo ABC, anguliABC,BAC,.
AC B,Auobus funt retbis aquales,quod eft propofitum Ex hoc
astem facsle concludemus, angulum externum A CF, fila-
tus B C,fir protractum,equalem efle duobus internis, & oppe
fitis ABC,BAC. Quoniam.n.angsli ABC,BAC,4CB,
aequales funt dusbus reétis , vr offenfum fuit - ¢ Srwi: anutems
& mguli A CF,A C B,duobus rectis azquales;Erint angs
liABC,BAC,ACB, anglisACF , ACB, aquales.
Dempro igienr communi angulo A C B, [remantbit angulus

A CFyduobus angulis A B C,B A C, agualis.

FAd-|.
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FACILE etiam consersi poterst prima pars propofitio-
nis Exclidis:Hoc eft.fi ab vno angulo trianguls linearetta du
catsir, vt Angulns externis aqualss fit duobus internis, (i op.
pofitss , illam lineam effe in divectsum ipfi laters conflitutamm,
Ex C,enim Aucatsr CD,reila,fitd angs A -
Inus ACD, equalis duobus angulis AB C, E
BAC.Dico,reféns B C,CD,sn directum
iacere.Cums enim angulus A C D,agua- g~ c D
lis fit angulis ABC,B A C; ffaddasur '
communis angwius ACB ,2erunt anguli ACD, A CB,
aquales axgulis ABC,BAC, ACB:sedA BC,B4C,
A C B,saequales funt duobss redtis.Igitur & anguli ACD,
A C B,duokus erunt reiiis aquales. Quare B C,C D,vnam

linenm rectam confiitusnt.

QVOT ANGVLIS RECTIS
zquinaleant anguli omnes interni
cuiufcung; figurz re&ilinez,

DV OBVS modis ex hacpropos. 3. eolligemus , quot
nam rellis angulis aquisialeant interni angwis figura cuinsli-
bes recilinenc, quorsisn primsus bic eftf.

‘O MN E § anguli figurz re@ilinez cuiufnis
funt zquales bis tot reQis angulis, quota ipfa
eftinter figuras rectilineas.

H O C eft, omnes angwli prima figure re@ilines aquales
Sint bis uns relto,id eff, ducbus veidis; Anguli vero fecunde fi-
guracrectilines aquales funt bis ducbus rectis , nempe qua-
tuorrellis ; Anguls autern tertia figuraveliilimeae acqhales
funt bis tribus rectis,fex widelice: vectis3Ee fic de veliquis. Eié
wusemlocum qualibet fignra rectilinea obtines inter figuras
re@ilineas, quem indicat numerns laterims, feu angulorum,
dermspro binarie; guoniam dwi lines reda fuperficitm nih con

cluduns , vnde nac figuram conflitusnt , (ed cum minimum
tres relia linem ad figurae conflicutionem requirsntur.Ex quo
S triangulum, quik babes sria lacers , tosidemigue Angulos,

>

* 2.prom.
b32.primi.

offe
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effe primam snter rectiliness figserns. N am binario dempto ex
tribus , relinguitur unums . Sse evit figurn habens 30. latera
[ess angulos,inter figuras reilinens decimaoctaua,cum bina
rins fubtractis ex 20.relinguat 18 . Idem indicinm de alijs fi-
guriseft habendum . 1tagne figura contenta 0. lateribus, cié
fit decimaoliaun, babebit 20. angulos neqrinalentes 36. re-
dtis angulis, memspe bis 18. angulis receisy vt dicum eft . It
quogue ommer 1 0. Anguli fignre 5 0. lateribus comtentae, nequi
salebunt i6. angulis vectis, cum talis figura fit octana inter
recrilinens fignras. Hoc aute hac rasione demenfirabitur.Om
nis figura vectilinen in rot triangula diuiditur, quota ipfa eft
inter figuraé, [ou quos ipfahadet angulos laterance , binarso
dempto. N am & guowis angslo ipfius ad omnes angulos oppofi
tos duci poffunt lineae rectt , folum ad duos propinquos angw-
los non poffunt duci.Quare in tot triangnla difiribuctur, quot
igfa habes angulos , deraptis Buobus illis angulis . Sic vides,
trigngninm non paffe diuidi in alia trianguls ; quadrangs-

lum vero indso

ARVARAR O}y
gulum in tria;
Sexangulié inqua
tasor, &pc. Cum igisur anguli horum sriangulorum conflindt
omnes angulos redlilineac figurae propoficae, (o omnes angmli
cuiuslibet trianguli aequales fine. duobus rectis ; per(pscxnm
eft omnes angulos figurae cuinfisis vectilinene Atquales effe
bistot rectis, in quot trianghla diuiditsr , hot oft, quora ipfa
eft inter rectilineas figurae .Quod quidem manifefte peripici
tuy in propofitis figuris.
SECVNDVS modus, quo fcitur valor angulorum
cuinslibet figure rectilines , hic eff.

OMNES anguli figurz re&ilinez cuiuf-
uis,zquales funt bis tot re&is angulis , déptis
quatuor,quot ipfa continet latera,feu angulos.

HOC o, angulicsuinsliber triangnli aequales funt bis
tribus vectis, Aemptis quatsor, nempe duobus rectis. It stiam
anguli figura coneinentis 20.lasera nsquinalebsnt bis 20. an
QWlss rectis, MIIRNE QUAINT, NimiTNRS 3 6. Tectis Mggit. dre. J

mon-
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-

Demonflrasio autem buiss .
rei talis eff. Si & quosis pun- A W @
@0 imra figuram affumpto

ad omnsoes angslosrectae lineae ducantwr, efficientur tot trian
pla,quot Lasera, angulosise figura ip[a consines. Cum igitur

cuisfennque trianguli o aequales fine duobusrectis,
ernnt omnes anguli illornm triangslorum aequales bis tot ye
&is,quat lazera figuram ambisnt. At anguli eorundem trian
gulornm circa punceum intra figuram affumptsm eonfifien-

1 ses non pertinent ad angulos figurae rectslineac propofieae, vt
{ conflas . %ﬂn fi bi auferantur, erunt veliqui triangnlorsm
| anguli con

1 ctis aequales,demptis illis civca punctuss affumptum conflitn

imentes angulos figure propofire, bis quogue tot re

tis,quet Inzera, vel angmlos continet figura. S:am ausens om-
mesills angali, quotquot fint , circa dictums panctum exiffen-
tes mequales 4.vectis titummodo, vs collegimus ix propos.1s.
Quamobrem anguli cuisifque figura bis tos yectis funt ae

les, dhm'?mmr, quot ipfa figurn contines angules, feu lato

1 ra.quod eft propofitum .

E X hoc porre fecunde sndo liquat, fi [ingule Intera fignra
cuisfuss rectilinea producamenr ordinatim verfus eanders par
sem,omnes angwios externos aquales effe quasuor rectis . N&

ilsbet externus , & illi deinceps internus , b aquanzur duo-

rectis; Arque adeo omnes externi Una cums omn.Sus inter
nis aquales erunt bis tot yectis, quot atera , angulosive figura
comtinet Sunt anutem @y [oli interni bis tot rectss aqwales,mi-
wws quassor , vt Aemonflrauimus.S iigitsy inverns auferan-
M7, rEMARENRE €1 eTNi QUATHOY LARINIB Yectis aguales , qui
nimirum defunt internis angults, vt interni @ externi fimul
bis totvectos conficiant , quot Insera figwrans propofizam am-
bisns. Exemplum. Intrian .

|mpmare A TICY,
[ex rectis. Comn sgitser inter- <

16  dusbus fins yectis aquales, erunt foli externé equales qua-
tuor duntaxas rectis.In guadrilatero , angwli externi & in-
terni fimnl aquales fismt octo rectis . Cxm igitwr interni foli

 fint quarnorvectis, vt offendimus, erune & foli ex ser
5 QUL EL5AIS TRCYis aquales. IN pentagono,fis quinguan-

3

233.primi.

by 3 primi,

€22 primi.
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3 z.prirm'.

2.pron.

: ‘32.pn'mi.'

322 trups,

| bet trianguls fiiul jhmp.‘o;lq:m les effetribus dgu-

£wlo s anguli interni & externi funt aquales 10.vectis. Qup-
niam vero interns adequantur [¢x rectis , vt Aemonfirav-
mus yyemanebunt externi aqunles quatuor tantum rectis.
Que omniain appofitis figurss conilscinntur. Eademdy eft sa-
tio in alys omnibus figuris . .

EX CAMP AN O.

_ ST pentagonifingulalatera producanturin
partem vtramque, ita vt quahbet duo extra
pentagonum coeant,efficientur quinque angu
liex lateribus cocuntibus xquales duobus fo-

lum re&is.

1N pentagomo A B CD E, laternin viri
@ que partem produitacocant inpunitisF, G,
H, 1,K. Dicoquingne angules ¥,G,H,1, X,
- aquales rantum effe duobus vefts. In triangu
loenim BH K, cmlatns B B, fit prorraéiic
ad F, 2erit cxternus angulis F B X, duobus intermis , ¢ op-
prfizis H, K,aqualis Eadem raticne sntriangulo A 1 G, erit
externus angulus F A G,agualis duobus mteynis, ér oppofitis
1, G. Quare duo anguli F B AF A B.equales funt guatmor
aingulis G, Hy 1, K. Addiro gizur compmni angulo ¥, ® criie
tres anguli A, B,F.trianguls A B F, aquales quincns angs-
lis FyGyH,I,K.Scd arguli A, B, F,triangu'i A B ¥F,cs9ua
les funt duchus veitis. Igitur v quingue angats F,G,H, LK, -
Anobus fun: rect:s aqinles. G itod et fropofiziom.

COROLLARIVM I~
E X bhacpro 05.32.coll gitur,tres angules cuiusly

its covnfguue alterszss triangauls fimul fumptis : Quo=
7351 s 1hd tres, it inyS aqieales [urt duobus an
Srntes rlhis Fude [fdvo angul: vnins triarguli fue-
rent wguales dnobus angulis alterins trianewls ,»n;z_'t

¢ redr=
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Usems [cilscer , qui eft & angulss trianguli aquilaseri s
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& reliquss illins veliquo thuiss. agualis , aquiangu-
lag, erunt ipfatriangula .

COROLLARIVM I

CONSTAT etiam,inomnitriangulo Ifofce
le, cuins anguins lateribus equalibus compreben(ins
reltnus fuerit, quemlsbet reliquoram effe femireltum.
Nam reliqus duo fimul conficiunt vnum reftum ,
2 cums omnes tres fint aquales duobus reflis: ¢ tertius
ille ponatur rectus . %gare bcums dwo reliqus inter [
Jint equales,erit quilibes cornm [emiretus . At ver.

| fianguins aqualsbus laseribus contentus fuerit obtu-

Jue,quemlibet aliorum effe emirellominorems. Reli-
g enims dwo fimul minores erunt vnoreto , ebc. S
densque dslus angnlns extiterit acutns  verumaque re-
liquoriim maiorem effe [emireite . Quoniam reliqui
duo fimul maiores erunt vno reke, ¢c.

COROLLARIV M. III
PERSPIC VYV M quogue eft, quemuis angu-

Lum triaguli equilateri effe duas tertias partes vmus
recki , veltertsams partem dworsm reclorsums. Duo

| enim ;:lguli relli < quibws aquales fumt rres anguli
+

rrianguls equilasers , diusfin tres angulos , faciunt

-dnastertias partes vnins rells .

COROLLARIVM. IIIL

"LIQVET ctiam, fiabvno angulo trianguli
equilascrs perpendicularss ad latus oppofitsim duca-
tur,constitui duo triangula [calena, quornm vnum-
ziu;dzue babet voum angulumretlum prope perpen-

rems ; alium duas tevtias partes vnins rells, il-

rels-

“3 2.primi.
by )’iﬂ’io

8 2.primsis
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reliquum denique tersiam partem vnins red .
SCHoOLIV M.

. PORRO ex tertio corollario depromi pateft methodss ,
qua angulus reitus intres angulos aquales dinidatur . Sis

R essim angulus rectus A B C.SuperrelamA B,

* & proms, sconfliruarur sriangulum aequsiaterum ABD.
E Ez guiaper corollarinm y.angulus ABD, fa-

cit duns tertins partes angulirelti AB C ; erit

A anzulus CB D,pars tertsa cin fiem vedi. Dissi-

Jo igitur angslo ABD, b bifaviam, per veBlam BE, evir
vrergue angulus ABE , EBD , tereia quoque pars reéts .
Quare rectus angulus A B C,dinifis eff 18 treg angulos pqua
les. Quod eff propefitum _

s3.| PROBL. 23, PROPOS. 33.

RECTAE linez, quz 2quales, &
parallelaslineasad partes eafdem con-
| iungunt ; Et ipfe 2quales, & paralle-
le funt, '

A SINT refx linez AB,CD,

&B 2quales, & parallele; Ipfas autem
c D coniunéant ad cafdem partesre-
d¢xAC, BD.DicoAC, BD,

zquales quoque cffe , & parallelas . Ducatur enim re&a
A D, Quoniamigitur AD, incidit in parallelas A B,

¢29.primi.; CD, < crunt angu?i alterni BAD,CD A,z?;mlcs.Qu_a
recumduo lateraB A, AD, trianguliB A D, 2qualia

fint duobus lateribus C D,D A, trianguli C DA,vtrum-
que vtrique , & anguli quoque dittis lateribus inchufi
d g primi.| aquales; Yerunt bafes BD, A C, aquales, & angulus
A D B,anguloD A C,zqualis. Cum igitur hianguli
27.primi.| fint alterni inter reétas A C, B D,cerunt A C, B D, pa-

rallele: Probatum autemriam fuit, eafdem effe 2quales.
Rel&tz

5,¢ﬁmﬂ
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Re&z ergo linex,quz xquales, & parallelas lineas , &c. -
Quod erat demonitrandum .

SCHOLIV M.

D IXIT Ewclides, linens aequales, ¢ parallelas ad
eafdem partes debere coninngi , vt spft conitingentes fint &
neqnales (& parallclac. Nam fi adpartes disserfas coniunge-
rentur,vt &d A, ér D.Item ad B, ¢ C, neque coniungentes
lineg effent parallelp vnquam, fed perpetso fe mutuo fecarent,
negue effent pquales,nifs rayo admodumyvt ex fequenti propo
[fitione confiabir. .

- THEOR. 24. PROPOS. 34.

PARALLELOGRAMMORVM
{patiorum ®qualia funtinter fe, qua ex
aduerfo,& latera,& anguli;atque illa bi
fariam {ecat diameter.

S I'T parallclogrammum A B C D, quale definjui-
mus definitione 3. Dico latera oppofita A B, D C, in-
ter fe efle 2qualia , nec non latera oppofita AD, B C.
Item angulos oppofitos B,& D,zquales inter fe efle,nec
non & angulos oppofitos DAB,& DCB:Denique dutta
diametro.A C, paraliclogrammum ipfum bifariam feca
ri.Cum enim A B,D C,fint parallcle, * erunt anguli al-
terni BA C,D C A, »quales. Rurfus B
quie A D,B C, funt parallele, b erunt :
&anfuli alterniBCA,DAC, 2zqua D
les. Itaque cum duo anguli BAC, C
BCA,triangullA B C, zquales fint duobus angulis
DC A,D A Citriznguli A D C, vterque vtrique; & la-
rus A C,di&is angulis adiacensy,commune vtrique trian

lo; cerit recta A B,2qualis oppofitz re&z D C, & re
gBC, oppofitz rette A D. quod eft primum. Erit rur
fus cadem J:o caufa angulus B, an%llo D, =qualis. Et
quia fi xqualibus angulis B A C,DCA, addantur zqua-

229.primi.

bs9.primi.

<26 .primi.

M les
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les anguli DAC,BCA,toti quoque anguli BAD,BCD,

* 5. prom. | *fiunt xquales; conftat fecundum,angulos nimirum o
pofitos efle zquales. Quoniam vero duo latera AB,BC,
trianguli ABC,2qualia funt duobus lateribus CD,DA,
trianguli CDA,vtrumq; veriqs,& angulus B,angulo D,
b ¢ primi.| ®qualis, vt id oftendimus; b erunt triagula ABC,CDA,
equalia,ideoq; parallclogrammum ABCD,diuvifum crit
bifarii a diametro AC,quod tertioloco proponebatur.
Parallelogrammorum igitur fpatiorum ¢qualia funt in~
ter fe,qu ex aducrfo &c. Quod oftendendum erat.

SCHOLIV M.

APPOSITE dixit Euclides, folummods parallelo-
gramma a Riametro diuidi’:yhrim,mn aszem (5 angulos .
- In Quadrato enimy & Rhombo duntaxat anguli ctiam bifa-
riams disiduntur & diametro: At in figura Altera parte lon-
gioris & in Rbomboide inpartes inaquales . Qua omnia per-
[picun erunt , fiprius oftenderimus , quatwor hajie figuras ,

Quadratum, Altera parte longins, Rhombum, & Rbomboi-
dem,effe parallelogramma . Hoc astem demonfirabimus tri-
| bss fequentibus theorematibus, quorim primum eft . :

OMNE quadrilaterum habens lateraoppo-
fita zqualia, eft parallelogrammum.

S INT inquadrilatero ABC D, latera oppofita A B,
D C, agualia; Item oppofitalatera AD, BC.Dsco ABCD,
B A effe parallelogr ammum; hoe ef,linens

A B, D C, effe parallelas ; Items, li-
@ neas AD, BC .Duéta enim diame-
B rroAC,eruntduolatera A B, BC,

trianguli ABC,aqualis dusbws Interibus CD, DA, trian-
guli CDA,vtrumque virique, & bafis A C,commsunis, 1gi-
€ 8. primi. | tur erit angulus B, angulo D , aqualis. Rurfiss quin lasera
A B.BC, «qualia fint lateribus CD, D A, virumque
4 4o primi.] werigue, & anguli B, D, oftenfi aquales s 4 eris angulns
BAGC, anguls D C A, alterno aqualis , & anguius BC A,
e27.primi.| alterno angulo D A C. Quare ¢ erunt A B,& DC, paral-
lela; Item A Dy ¢ B C, quod cff propofisnm .

HINC
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H T N C conffa2,Rbhombum, 0 Rhomboidems effe paral- |

lelogramma;quoniam oppofita eori laterafunt inter [ aqua-
Lia, vt mansjefium eft ox sorum definitionibus . Pari ratione
quadrassm,paralielogrammum evit,guod lasera oppofita ha
beat aqualis . Sunt enim omnin quatpor eisslatera inter f¢
agualin,per eists definitiopsm.Conuertit autem boc theoremn
primm am partem propafitionis 3.4. vt patet .

Secundum theorema tale efi .

OMNE quadrilaterum habens angulos op-
pofitos zquales, eft parallelogrammum.

SINT inguadrilatero A B CD, angulioppofisi A , &
C.equales; Item oppofiti angsli B,d» D.Di- a B
co A B C D,effe parallelogrammsmiboc eft, a
lincas AB, D C, effe parallelas ; 1temd, li-
nens AD, BC. Nam fipqualibus angulss A, ¢ Coaddantur
aqunles angulis B, & D; 3 ersnt duo anguli A,8p B,duobus
angulis D, 3 C,equales, bpidcirco angnli A, et B, dimidiii
facizne quatnor angulorum A, B, Cy & DD . Cum igitur hi
guatuor aquales fint quarsior redlis, vt ad propof. 3 2. demon-
Siranimus , erunt dsuo A, ¢ B, duobus reitis aquales. Quare
A D,BC,"parallels funt. Eademratione erunt A B, DC,
parallele. Eruns enim duo quogy anguli A , ér D, ducbss an-
gwlis Bygr C,aquales,dre.Quod eff propofiium . Ex boc etid
manifefium efi, Rbomboidem effe parallelogrammum , cum
eins angwli oppofiri aquales fins , per Aefinitionens . Simvilster
gquadratum, & altera parte longins.Sunt enim & corsum an-
guli oppefits aqumles,cum fint recti, ex corum definitionibus .

H O C theorema conuertit fecundam partem propeficionis
32 4-vt conflat. Tertia autem pars non

off conserti.N xm & trapelinm ali

;::db{farim Secari poreft 5 diame- .A1§3

tro, {r tamen non cftparallelogram- .

mum. Sit enim altern parte longins, B

vel Rbombgides A BCD,quod paral- @

Lelogrammum effe oftéfum eftsin quo, <~ gy [

dnitadiametro A C, conflituatur fu-

per A Ciriangulo A BC, aquale triangn sum AEC, inuerfo
M 2 ors l” s

a2, primi.

28 primi.

-



1%0 &) EVCLID. GEOM. &#)

a3 #.primi.

¥ 28 privsi.

' « §.primie

‘ordine,ita vt Iatus C E, [it aqualelateri A B . & A E, ipfi
C B, vtin fcholw propof. 22. docuimss ; fizeque trapexium
AECD.Quoniam vero tridgulum A BC,triangwlo ADC,
aqualeeft, s qudd diameser 4 C , bifariam fecer parallels-

aquale : Acproindetrapexinm A E C D, bifariam diside-
tur a diametro A C. .

Q 17 O D fi quadrilaterum aliquod diuidatur bifariam
#b veraque diametro,illnd parallelogramsm erit, vt oftende.-
trus ad propof:s 9. Quod quidem in nullo trapezio fieri poteft .

Tervinm Thetrema bhuinfmodi oft .

. O MNE quadrilateram habens omnes an
gulosreos,eft parallelogrammum.

B SINT inguadrilatero ABCD, om-
A nes quatsior angsli red¥i . Dico spfum effe
parallelogrammum ; hoc eff, linens A B,
' re D C, effeparalleiassitemque AD, BC.
b Quoniam enim duo anguls 4,% B,
aquales funt duobsis rectis,cum fint dwo reidi; ® erumt A D,
"B C, parallels. Eodem modo erunt A B, D C, parallele; ar-
gque adeo A BC D, parallelogrammum. quod efi propofityms.

H I N C rurfum conflat, Quadratsum,Gr Altera parte lon
Ziss,effe paraliclogramma, cum corusrs anguli omnes exifiant
re¥i, vt liguet ex eorum Aefiwitionibus . .

H 1S snhunc modum demonfirasis, Quadrasum [cilicet ,
Alrera paree longisis, Rbombum , (& Rhomboidem , effe pa.-
rallogramma , facile ofiendemus o angwios Quadrasi, &
Rbombs , bifarsam fecari a diametro; Angulos vero fignra
Alsera parce longioris, & Rhomboidis, non bifariam, vz pan-
lo ante monuimms . Sit enim Quadratum , vel Rhombus

RA B A BCD,in quo Aiameter AC.Quo-
niam igitur duolnsera B A, A C,
trianguli B A C , aqualia fins duo-

- bus laseribus D 4, A C , tringguli

ba figuremauilaters) © erunt anguli B ACy D.AC,equales.
- : Quears

grammum D B: Erit & trisngwluns AEC,triangulo ADC, ]

D AC, verumague virique, ¢y bafis BCybafi DC; (funt enimy
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Quare angulne BAD, diniditnr bifariam.Eodem modo de-
_monfirabimus,reliquos angulos bifariam fecari a diametro.

SIT rarfus Alterapartelé BA
giss,vel Rbiboides ABCD, N‘
inquodiameter A C, firque, '35 ;>)

visaisis Intss A B . Suoniam i

igitwy in triamgulo A B Cylatus A B, mains ¢ft latere B C,
2 grit angmlus B C A, maior angslo B A C . Ef} antorm an-
gwins BC A, > equalis angulo D A C , aleerno; gmed BC ,
" A D,parallels fint . (Eft enim ABC D.oftenfum effe paral-
lelogrammum . ) Igitur o anguls D A C » maior et an-
gulo B A C. Argue proprerea angslus B A D, inaqualiser.
disiditser a dinmetrs A C. Endem eff rasio alsorum angulo-
rum. Quamebrem appofice Ewclides in tertia parte huius pro-
poficionis dixit, folwsn parallelogramma bifariam adiametre
[fecari,non ansem & angulos . - C
BODEM ferepaito ofiendemins,duas diameiros in Qua-
drato,dr Altera parte longiore aquales effe; At vero inR
boyCr Riomsboide inaquales, maso- | BA ¢
‘rem quidem eam,que angwlos acss-
t0s,1 ,-,‘,;:; vere uam, qus obtufos
angwlos difpertit.Sit enim ra- Y ] C
tum,vel altera parre IongZa“:B CD, tnquo diamerri A C,
BD, guas dico effe aquales.Csim enim duo larers AB, BC,
strinnguli A B C, cqualia fint ducduslareribus A By AD,
trianguli B A D; virumaue virique, & angaiss ABC , an-
gudo BAD, quia wterque redus; < erit bafis A C , bafi BD,
egualis : Ac proinde diametyiin quadrato , & figura altera
parte longiore aquales funt. -
‘8 IT rurfus Rbombus, vel Rhomboides, ABCD, in gmo
diametri AC,BD; fitq, angulsus BAD,maior; ABC,miner.

Non enim aguales funt, quia § .

alias vtergue effer n&w,gmm A B

ambo 4 aquales fine duobus re- ‘

Fissquod oft abfirdum, ¢ con- c c

tradefinitiones Rbombs., & Rbomboidis. Dico diametrum
B D,maiorem effe diamerro A C. Quoniam enim duo late-
ra AB, AD, trianguli BAD,«qualsa fins duvbus larcribus

o primi.

429.primi.

A B,BC, thanguli 4 BC, VrkImglic vIvians s & 27 gu'us
o ' M '3 BAD,

18 primi,
bl’tprim‘.- 4
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i S24.primi.

3 #primi.
4 26.primi.

15 Primmi.
f £ primi.

‘37 -Wn

va9.primb.f

L. B A D, angulo ABC, maior exiflst ;1 erit bafis B D, maior
bafe A C. gquod eff propofitsum. Ex quo manifefium eft, cur in
" propofitione 3 3. Enclides afferucrit , eas tantum linenc, que
" conidngunt parallelas aquales ad eaflem partes, equales ef-
- fesvt ibidem annotanimus . Nam in Rlombo, & Rbomboide

reite A C, B D,ineguales funt , licet coniungane parnilelas.

ayunles A B, D C-quia non ad eafdem\partes ipfas conssn-
| gune, vt perfBicssum off .

I N omni tamen parallelogrammo diamesrs [z mutus bifa
riam dinidunt Cum cnim duo anguli EAD , ED A, trian-
gwli AED, b #quales fint alternss angults EC B, EBC,trian
gwli B E Cyvtergue vtrigue s (< lasus A D , equale laters
" B C,oppofitoin parallelogrammo A B CD, quoruns vtram-
gue aqualibus adiacet anguelis ; & Erst & A E, refia recte
CE,&reitaDE, re@s BE, aqualis. %ﬂrc wvirague dia-
meter bifariam diuidisnr in punito E .

HUV IV S antens , quod modo diximus , conserfum esiam
Aemonfirabimus, nimirsim . )

OMNE quadrilaterum , in quo diametri

fe mutuo bifariam diuidunt, paraliclogram-
mum eft . -
"IN quadrilatero enim A B C D,diametriAC, BD, fe
mutso bifariam dinidit in E. Dico A BCD,parallelogram-
mum effe.Cum enim latera AE,E Byrianguli AEB, equa
liafint lateribus C E,E D, triangali C E D, & anguli con-
tents ad verticem E , o aquales quo-

gque; Eerunt & bafes AB,C D, pqua- K - 3
les, b angulus A BE angulo alterno
C D E,aqualis. 8 Quare relf¢ A B, )

C D, parallel s funt. Eadem ratio-
neparallele offendentur A D, C B. Pagallelogrammum cr-
goef ABCD,

H V C guoque referri poteft hoc theorema s

~ RECTA linea fecans diametrum parallelo-
grammibifariam quomodocung;, dinidit pa-

rallelogrammum bifariam quoque : & re&a li-
' S ‘ nea




o LIBER I. @9 15

nea diuidés parallelogrammum bifariam quo- |

uis modo, fecatquoque diametrum bifariam .

1 N pavallslogrammmo ABCD, diametrum A C., bifarid
fecet rolla E F,inpuntio G , Dico parallelogrammum disi:
di bsfariam. Quoniam enim angulus EAG, 2 aqualis eft an+
gwlo alterno FCG,dr® angulus EG A, angulo FGC: Eff au-
tem & Iniss AG.lareri C G, aqunlé,per bypothefin, qux am-
bo aqualibus angnlis AEG , CFG; opponaswr; < ernnt ¢ In-
tera E G, FG,aqualia. 97.04@: cxm la- : :

tera A G, G E,equalia fint lateribus A h
r C G, G F, ¢ angwli quoque contenti B
aquales; a eriie triangula AGE,CGF, .

alin, Additaigituy communi qui- (o]
tir‘q:uBCGE,‘er&nngZIum pTFl -
ABC, trapexio BCFE, equale : Sedtriangulum ABC , rdi-
midi oft pavallelogrammi ABCD . Igitur & trapezinm di-
midiii erit ciufdem parallelogrammi,ideod, re@a EF,paral-
lelogrammum bifariam fecar .

S EC ET iam E F, pavallelogrammum bifariam ; Di-
co &y diametrum A C, bifariam ficariin G . Si enim dia-
meter A C, non bifaviam disiditur in G, ; dinidarsr bifa-
riam in alio pan&lo , vt in H, per quod ducdtsr re@a EH I.
Erit ergo, vt iam demonfirauimus , E 1 C B, trapeZium di-
midinm parallelogrammi AB CD , atque adeo aquale tra-
peXio E F C B, gxod etiam dimikium ponitser einfdem pa-
rallelogrammsi , pars totiyguod eft abfierdum . Diuiditur igi-
rn} A C, bifariam in G, & non in alio punitoyquod evat pro-

HINC facile colligitssr.fiin latere aliqmo payallelogram-
mi cwin[a, punctum fignetwr , vel etiam intraparallelogram-
mum, vel extrs , quod tamen non [it in diametro , nifs itfum
Jacet diametrum bifariam ; qua ratione ab illo pun&o linea
dnci debeatyqua parallelogrammum bifariam fecer. Si enim
diameter ducasnry®r a ponito date per medinm puncium dsa
metrireltn ducasur, fallum erityquod proponitser . V't f5 pun-
mﬁ:x,ialum[B,dntem effredaEF G",:.le-
Burm,in quo diameter A C,bifariam dm’dim;;}c dealis
prnétis . .

M ¢ DX-

, 820 primi.

by s primi.
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DEMQNSTR AT. quogue bic Pelezario problems
non iniucundum . videlicee . * . L

.

- INTER duas lineasreQas infinitas angu-
lum facientes,lineam re@am datz linez 2qua~
lem collocare, qug tum alteraillarum faciatan
gulum cuinis angulo dato zqualem . Oportet
autem huncangulum datumcum illo, qui li-
neis datis continetur , minorem efle duobus
redis . ) ' ,

DV ZE rectainfinite A B,AC,contincant angulii BAC,
firgy dararectafinita quacsnguc D, ¢r anguius datus E,hac
legeyut duo anguli E,¢» B A C, minores fine duobss reis.

C Oportet igitsur snter recins AB,AC,col-
J locare rectam aqualem quidem veite
Ef  Dycum alterutra vero silarum , nimiri
F - D eum A C, facientem angulnm aqualé
angwulodato E. . Fiat angulus CAF,
&qualis angulo E,¢p produita F A,ad G, b fit A G, equalis
reita D;¢r per G, <ducatur G B, parallelaspfi A C, fecans
A B, inB: Deinde per Byducatnr B C, parallelaipfi A G,
Jecans A C,in C.DscorectamB C, collocatam inter redm
A B,A C,ugualems effereta D, angulumg, B C A, angulo
E.Cum enim parallelogrammsum fit 5 per conflyuctionem ,
ACBG,deritre2aB Cyreda G A, aqualis: At GA,
aqualiseft s per confiruitionem o reita D.Igstnr & B C, re-
&eDyequalis erss . Rurfus quin . anguius B C A , argulo
alterno C A F , agualis eft ; & eidem angwlo C AF, aqun-~
liseft , per conftructionem o angnlus E ; erunt anguli E o &
B C A , equales. Quod eft propofitam . Caternm ex com-
Soructione manifeftum effe cuilsber poteftycur duo angsli. da-
13 minores effe debeant duobus rectis . Nam alias non fieret
triangulum ABC ,ff anguli BAC, & B CA aguales
effent duobus rackis 5 uel maiores 3wt conflat ex propef.. 17.
vel 32. S

sCHo-




w89 LIBER I &M 18

\ SCHOLIVM. IL

NON alienumerit & moftrs inflituto , adijcere guedam
hoc loco adlineas intra triangslum conflitstas pertinentia,
qug & Pappo Alexandrino lib.3. Mathematicarum collectio
num Aemonfirantur: quemadmodum facturos nos recepimus
#d propos. 21, Primsm igitur in omns triangmlo, guod non fit
gquilaterum;vel Ifofceles habens bafim latere minorem, non
folups & duobus punctis bafis conflitus poffunt duse rectae in-
tra triangulum,quns fimul fumptae maiores fine duobus late
ribus [imul jsmptis, vt & Procls in triangulis rectangslis,vel
obtufangulis ofienfum eft adpropos. a1 fid etiam aequales.

S IT enins primsum triangslum A B C, bhabens latus
A B,latere A C,maiss, fitg, B D, dimidium verisfque Inte-
risAB,AC ﬁngcé §%Pté autems inser AD , punceo E,
veosnque, agatur EF, 0B C,parallels 5 dv ex®qsonis
cro G».qlatm' A B,parallela du 2 g é‘ oquonis -
casuy G H, rectad, iungatur
GC,EtqumiamEA ,AF,
2 maiovesfunt, guam EF.: 1t¥
CF,F G,maiores,quam G C;
eorunt EA ,AC,E G, firml

‘maiores , quam E.F, G C, fi-
mul : ablasad, comnteni ¥G,
ersnt E A, AC,fimulmaioves, guam EG , G C, fimul; ac
proinde mults maioves , guam G C., fola . Producatur ergo
GC, farg, GI , ipfis E A, A C, fimul aequalis. Quia vers
B E,maior eff, quam viraque E A, AC, fimul,quod B E,
fasperet B D, dimidium virisfgue BA, A C,fimul, st EA,

DA, AC, fimuls erit quoque B E, maior , quam G I,
queipfis E A, A C, fimnl eff pqualis . Cum igitser ipfi B Ey
aegualisfit G H,y n parallelogramme B E G H; erit quogue
G H,mawr,quam G I. Siigunr centro G, ¢ internallo GI,
circulus deferibatur , fecabitis rectans G H 5 ac propterea ¢
ipfam CH, prius fecabit in K . Connectarur G K . Dico
wrangue G H,G K, fimul acqualem effe veriq; A B, AC,
JSimul. 1dquod ex confiructione peyiBicusns eff. Nam G Hy
ipfi B Eysequalis eft, & G 1,/wc ¢f,G K,pfis EA, A C, fi-

sl

A C, fimul deficians & dvmidio earundemynimiram ab vera-

l“w .

o prieie
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S34-primi.

b20.primi.

<30.primi.

mul. Atque hoc infinitis modis fieri poref? , prost punctum E,
remotins & D , fumptum fuerit , ¢ punceum G, 4 puncto E;

boc eft, prows tam A Dy guam E ¥, infinstss in punctis fecari

wefle
8 IT deinde Ififceles ABC,
babensbafim B C, veronis la-
tere maiorem. Deferipro exjcen
troBper A, arew A Dxitmn-
terectam BC, in D, ducatsur
wvtcunguerecta BF, fecans ar
cuminE, ¢ latus A C,inF;
¢ in E F.per quoduis punctum
G, ipfi BC, parallela agatar
G H, @ per quodcungue eins
prnctum 1, ipfi BF, parallela ducatxr I K, rectaq, iungatur
YC; atqueipiE G, aqualis abfcindatwr A L. Briz igitser
B G.ipfis A B, A L, fimul equalss,at L C,minor quam BE,
fine A B, ¢ ob id mults minor,quam B G.Et quia ipfi BG,
S agualis eft 1K , inparallelogrammo B GIK ; erit quoque
IK,ipfis A B,A L, [smul aqualis, maior autem,quam L C.
1tague® quia GF,F H,maiores funt,quam GH ; & HC,
H 1, maiores, quam Y C: erunt G ¥ ¥ C,H 1, fimul maio-
res,quam G H, 1C; & ablara communi L1, erunt reliqua
GE,F C,fimul maiores,quam G 1,1 Cfimulsac proinde ap-
pofiza communi B G , fient BE, F C, fimsl maiores y quam
B G,G 1,1 C, fimul.Sedipfis BF, F C yemasores funt BA, | .
A C, fimil Ergo mults maiores erunt BAA C,fimul\quam
BG,GLIC, fimul . Cum ergo B Gyipfis B Ay A L, fimul
agualis fityeritvetigna L C, maiors quam velizgna G I, 1 C,
[imsulyac proinde mults maioryquam 1 C;fola. Ponatur T M,
(preductal Clipfi L C,aqualis. Et quial Ky oftenfi ¢ft ma-
ioryquam L Cyboc eft,quam I Mfi ex centro L; per Myareus
ciresli deferibatur , fecabit is rectam L K 5 ac proinde prius
spfam C K, fecabitin N. Connectatur L N. Dico viramgue
VK,I N, fimsl equalem effe vtrigue AB, A C, frranl . 1d
uod ex conflructione patet. Eff namqgue | Kyipfs ABA L,
mul equalis,@r I Ny hoc efty IM, ipfi L C, agualis . Arque
boc infinizis modis fievi poteft; cum B F , infinitss modis duci
poffiti (o 2am E F, quam G Hyinfinstis modis femn’.c

O N-

ey
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k

C O NST.AT sutem,fiintraidem trianguisum A B C,

ducantur duareda,que refias H G,G K, in priori triangulo,

velveitas K1, X N, in pofeeriori includant , ens maiores fore

fimul fumprasiaseribus A B, A C,fmu! fumptis: quippe qus
"2 maiores forent redtis 1 G, GK,in priors triangsloyvel reiti
K 1, I N, inpofteriort. : '

AT werd in trrangulo aquilatero,vel Ifofcele babente ba
[im wwtrouss latere minoremy non poffe intws confiitses duze li-
neas maiores, vel aquales fimul fumptac duokss lateribua fi-
mul fumpris, fed guafianque interiores offe minores,ita offendi
potafh. Intriangulo enim A B'C, cuixsduo lazera A B, AC,
aqualiay® bafss B C, n8 maior,® fed vel
aquealisyvel minorsita vt angulns A, ma. 1
tor non fit, quam angalnsB, velC , fed G
wvel equalis,vel minos: conflituamur dud
reita DE,EF, vecunque, quas dico mino
res effe fimul fumpras Anobus lateribus
A B, AC, fimul fumpzis. Producarur
enim D E, /&un;{izrm A C,inG,innza
turdgy reita G B.Quoniam igitsur < duo an D
;ul?ABC,é'C, aquales funt, efid, B Fc
A BC, maior angnlo GBC, eric quoque C, mnior anenlo
GBC.Efwutem ' & angulus G D B,angulo C,maior,ex-
sernus izterno Ngitur moultl maivr erit angulus G D B, angu
I GBC;e ac proinde latus G B, latere G D,maiss evir. Quia
vers f wngulus BG A, mator el angulo C, externissinternsd;
angulusg, C,vel equalis eft angwlo A, vel maior, we oftindi-
mass:erit quogy anzulus BG A jangwlo A maior. Quares latus
A B,lstere GB,maias erss:Sed rea G Byoftenf’s eff maior,§
G D;ac proinde mults maior,quam D E. Igitur latns A B,
mults ctiam maius evit s guam D E.Exdémratione, iF E,
producasur fecans A C, in Hyinngatsurdg redtr H B,officnde
mus latus A B, ac proinde ¢ A C, maiss efes quam F E
uocirca latera A B, AC, fimul maitra funt duabusreébis
E,E Fofimul fumptis . Quid fi FE, produita ficarstla-
tus A B.demonflraremus eodews modoylatus A C, mwains effe
reff2EF. ) S

1AM yerd, fi admirabile videatur ijs, qui Geometrie §
| igmarifunt, in illis,qua ixinsms , trikngudis duci poffe linems

nterio-
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interioresy gue fimul fumpra maiores fine, vel aquales duobus
Lateribsm fimul fumptis; admivabilius fané erit , intra eadem
illa triangsla conflisus poffe duas lineasyquarum fingula fingsw
lis lateribus maiores fintyvel equales. Sint evgo primums con-
Jtitse 3« fingu’s linea fingulss laseribus maiores in triangw
lo A B C,cuins lazns A Byminus non fit latere A C, ae latss
) BC, vtronislatere AB, AC,
maius. Deferipto ex centro By ar
st civenli A D, fumatur quoduis
pwnétum Eqinter areum A D,
latus A C,ducarurgyreta B E,
fecans arcum inF ; itavtBE,
maior fit, quamBF , hoceft s
' ) . guam B A, inngatwrg, E C.
*a3.primi. | Quia vero s B E,E C, il minores funt,quam A B, AC fi-
msul, eftq, BE, maior, guam A B , erit E C, mult minor,
quam AC.Producia igitur E C,fiar E K,i!ﬁ A C, equalis,
acproprerea minor,quam E B; deferibaturd, ex Esper Ky ar-
F cus circulisqui rectam E Byfecabut, ac proinde ¢ ipfam C B,
privs fecabit 1n G.Sumpto denigue mter B, ¢ G, quonis pun
&o H,iungatur reda E H, fecans arcum in1: fadtumd, erir,
guod proponitur . Nam B Ey maior eft, quam B A, & EH,
maior,quam E L hoc eit,quam EX,vel A C. o
DEINDE fint fingule lines finglis latcribus aqua-
les conflitnenda intra idem trsangulum: fiasd, eadem confirs
&io,dempta linea E R, fed areus K G, fecet retamEB, in
H. Et guia latus BA, latere AC , ponitur non mnus , erit
B E,rectamaioryquam A B,-cum maicr fitsquam BF , hoc
eft squam A B. Sumpraigitur E1, aquali stfi A B, cader
punétum], inter B, & H 5 quandoquidem E B , maior ¢ff,
) quam A By & E H,non maier,
. A guam A B.Ex E, per I, deferi-
, z batur arcus circuli fecans BC,
1 T ¢ in L, iunganturg, e EL,

T N E G: factumd, erit, quod propo-
B, \?_/K wnitur. Nam EL, ipfi K 1, hee,
ei7,i5i AB,equalis eff, 0 EG,

' co "~ fiE K, boceffitfi AC.
: PRETER bacdemonfiras Pagpus, inira eadem, qus
- Aiximus,
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eaa o s

1 laternm ersumt ot latera ,

3 in decagono quatnor,in figura 1 2.laserum quinque, &rc. Di-

dsximus \eriangula conflitni poffe dusi veitas Auobus Inreri- | -

bsus maiores, & qua habeant ad eadem lateraproportion da
2ams qsix tamen dupla proporsione minor fii: guod incredibile
enipiam viderspoffir. Qua ves boc loco demonfirari nen poseff,
€U &% proportionsbus pendeat .

EX PROCLO.

IN omnifigura re@ilinea latera habéte nu
meto paria,fi quidem fuerit zquilatera, & zqui
angula: eruat duo qualibetlatera oppolita,pa-
rallelainter fefe .

L AT E R A oppofitadicuntsr illa duo, Gus ex viragque.
arte latera babent aqualia muniero;vt in hexagono A B C-
{) E F, latera oppofita ersnt A B,E D;quoniam ram ad par
tes Ayé E, dsio funt latera, adpartes B, D. In oéto-
gmovero ABCDEFGH, Intera oppofira erunt AB,

F E,quiatam ad partes

A, &K trinfunt latera, A A
quam adpartes B, & E. H
E¢ ficin abijs figuris aqui- F : b
Lnseric pariii Internm , ex &
D

wiraque parte oppofitorums

quot funs in dimidio numero latersm, minus vno. V't in qua-
drangulo evis vnnm, in bexagono ersnt dno, inedogono tria,

coigitnr qualiber lazeraoppofisaeffe parallela; A B, nimi-
ru:»p:pﬁ ED,in hexagono; ¢ AB, itfiF E,in odogono,dy fic
de caverie.Conneltaniur enim duo extrema oppofitorum late-
yum ad eafds partes lineareiin,qualis eft in bexagomo BD,
drinodogono B E. Be quoniam, vt ad 3 x.propos.demonfiva-
simus , fex anguli hexagoni aquales funt oito reitis, erunt
sres angsli B,C,D, einfdern hoxagoni equales quatsior veétis,
eren omnes unguh';mamur aqanles : Sunt autem
mngpsliBC D, CBD,CD B,trianguls BCD, * dusbusre
#is equales. Reliqwi igitur anguli A B D, E D By duobss re-

&is |

29 2. primei.
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“28.primi.

bJu?' imin

335

étis aqunles erunt.Quarea parallela exunt A By E D. Rur
Jus guia octo anguli oitogoni aounles funt duodecsm reitis,
erunt quatsior esus anguls B,C,D, E, fex rectis aquales:Sunt
antem quatnor anguls guadrilateriB CD E, equales qua-
tuorreifis . Igitur duoreliqui anguls A BE , F E B,duobus
erit veétiy agualis,® argy adeo AB,F E.parallels eriit. Eodé¢
1m0 demonfirabi:nr, i omnibus alés figuris buiufmodi,an-

A B A _ gislos duos ad lineam re-

. &am extrema oppofiorii
-/ H C latersm coniungentemexi
F ’ C Sentes, dteobus effe rectis

\ & D “gqsunlzs. Nam in decago-

E—D no aufert ea linea penta-

Zonsm, cuins anguli aqua

les funr fex vedis : At quingue anguli decagons equales funt
octa reitis. Ablatis igitur fexyrelingunntur duo reiti. Infign-
ra aquilatera, & squiagnla duodecim laterum eadem kinea
abfeindet hexagorsm , cuius anguli funt oito redtis aquales :
At fix angalitotins figura aquales funt decem rectis . Dem-
pris gatur octo,remanens duorecti, e,

QVAMV IS antem omnis figura aquiangula parium
laterum hbeat latera oppofira parallelay ve offendimus ; ta-
men fola quadrilasers figura lacera cppofita babens paralle-
la, ab Enclide , & alijs Geometris parallelogrammum dici
confieenit , broptergague in definitionibus . Parallelogyam-
mum diximus effe figuram quadrilateram, ére,

THEOR. 25, PROPOS. 35.

PARALLELOGRAMMA fu-
per eadem bafi, & in eifdem parallclis(r
conflituta,inter fe funt 2qualia, '

INTER duas parallclas A B, C D.fuper bafi C D,
exiftant duo parallejogramma CDE A ,,CDBF. Di-
cuntur autem paraliclogramma in eifdem efle paralle-
lis, quido dno latera oppofita partes funt parallelarum,

) vtin

> el
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vt in exemplo propofito cernitur . Dico ipfa parallelo-
gramma inter (e cfle zqualia;non quoad angulos & la-
tera,fed quoad arcam,feu capacitatem.Cadat enim pri-
mo punttum F,inter A ,& E.Quoniam igitur in paralle-
logrammo CDEA,re@a AE,2qua ) F
liseft re2 C D,oppofitz ; & cidem
C D xqualis eft F B, in parallelogri X
mo CD B F, oppofita ; Erunt A E, c Do
F B, inter fe 2quales.Dempta igitur communi FE,  re
manebit A F, ipfi E B, zqualis: ¢ Eft autem & A C, ipfi
ED,oppofitg ®qualis in parallelogrammo CDE Aj< &
angulus B E D,angulo F A C,externus interno. {Quare
triangulum F A C,triangulo B E D, zquale erit.Addito
igitur communi trapezio CD E F, s fiet totum paralle-
logrammum C D E A, toti parallclogrammo CD BF,
azquale. Quod eft propofitum. .

CADAT fecundo pun&umF,in pun&um E . Dico
rurfus,parallelogramma CD E A,C D B E, zqualia ef~

fe. Erunt enim, vt prius, reCtz AE, EB, A B
aquales,nec non & anguli BE D,EA C; :@:

atqsadeo y, tridgula EAC,BED, zqualia.

Addito igitur comuni triangulo CDE,

ifient patallelogramma CDE A,C D B E, xqualia.
CADAT tertio pun@umF, vitraE, ita vt refta

CF, fecet re@am D E,in G.Quoniam igitur,vt prius,re

&= A E, FB, funt zquales ; fi commupis addatur EF;

x crittota A F,toti E B,zqualis,

hecnd & anguli BED,FA C. — Gv
xquales erunt;atque adeo 1 trid :
gulumF A C, triangulo BED, "¢
xquale. Ablato crgo communi
triangulo E G F,™ remancbit trapezium A E GC,trape-
zio FGD B, aquale, Quocirca addito communi trian-
gulo C D G, fiet totum parallelogrammum CD E A,to

{ tiparallelogrammo C D B F, zquale.Parallclogramma
‘3 igitur {uper eadem bafi, & in ei{(‘j]

cm parallelis conftitu-
ta,inter {¢ funt zqualia. Quod erat demonftrandum.
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| 2z #primi.

by. pron.
3. pron.
43 4.primi.
€20.primi.

tgprimi.

8 2.prom

] .,t.primx'.4
i Jvmﬂo

X 2. pron.

1 4 [’rimi.

n’m. .
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SCHOLIV M.

CONVERTEMVS facile hanc propofitionems, boc
modo.

Parallelogramma zqualia fuper eandemba
fin,ad eafdemque partes conftituta, cruntinter
ea{dem parallelas.

SINT dso parallelogramma aqualia AB CD,
C D EF,fuper eandem bajin CD , ¢ ad eafdem partes. Di-

corectam A B, productam in diredum iacere ipiEF, ér -

E__F  proprerea ipfa parallelogramma irs.r
G T eafdemeffeparaliclas. Alias.n.AB --o
ductavel cadet infaEF , vel fu,> s.
Cadat primo infra, qualss effA 11 .
Eris igicar parallelogrammum CD G H, aquale par. l.c-
legramm: A B C D : Ponitur autem eidem parallelogram-
mo A BCD , aquale parallelogrammum C D E F. Quare
parallelogramma CD EF,C DG H, v equalia erunt, to-
tum , (o parsyyuod eft abfurdum . Nonergocadet A B, in-
a EF.
F CAD AT fecrndo A B,producta fupra E F.Cadet igi-
tur ¥ E, protraita infra A B. Quare, vt prius, erunt paralle-
logramma ABCD, CD HG, equalia.torum & pars,
quod eft abfurdum. Idem abfurdum con

Hk_r—'_:l‘,s:- fequeressr, fC F, DE , prodncerentur
l _{—Q‘__—ﬂ vfpue ad A B, protraciam . Eademy;
P C

A B

demnonityatio couenict omnibus caftbus,

qui occurrere poffunt, hoc eft o fine psun-
Gum E.fit wltra B fise non,wt peribicusm eft . N op ergo ca-
d:t A B, figra E F ifed nec infra, vt demonfiratum eft : ergo
produita in directum iacet i E F 3 ac proinde parallelo-
gramma A B CD,CDEF,ineifdem funt parallelis.

THEOR. 26. PROPOS. 36.

PARALLELOGRAMMA fu-
per

)

4
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]

|Paseaquatibusbafibus, & in eldempa-
b ¢

1. .SINT, duo parallclogramma ACEF /GHDB, fu- {
{ per. quales bates- G E,H D, inter éhfdém pacalieas |

lelogramma :ﬂ;mha inter eafdem paralielas,fi
non eandem habuerint bafin, fuper zquales ba

lelis conftituta,inger {e funt zqualia.

A B,C D. Dico ea cffe ®qualia. Connedantyrenim exw |
trema reGarum CE,G B,adcal- 1 g :
dem partes lingis reltis. C G, EB. . :
Quoniam igitur recta C Eyequa- -, | :
lisponitur re@te HD , &¢idem. '@~ E .H. D
HD, * zqusljs et G B , in parallclogrammo G- HD B,
oppofitay erunt C E, G B, barquales inter {6 :Sunt au-
4o & parallebe por hygothebin. Quare & C GyE. Bip-
fas conjungentes , ¢ parallele crune , & quales, ideog;
C B BG, pprallelogrammum erit , Itaq; cum parallelo~
ramma ACEF,GCEB, fint intpr ¢afdesn parallelasy &
upor candem bafin CE,d erit pasallelogrammt AGEF,
.ranlhlogtammo GCEB, zquale. Rurius quia paralle-
ogramma GCEB,GHDB, {ynt intcr,cafdem 1Tm'al,lclas,
&fuper candem bafin.GB, < crit quog; paraliclogram-
mum G HD B, cidem parallelogrammo GCEB; zqua-
le.Quare & gamlldnglramma ACEF, GHDByfinter fe
zqualia erung. Pardllelogramma igitur fuper #qualibus
bafibus;& in cifdetn pdra lilelis conftituta ; &¢." Quod
Dﬂmddnﬁ&i'élﬁl} B X TN R S
LY PR S N St G
’ SGHOLJV.M. '

L
R N F TR

. CQONVERSVM huils theorematss duplex pft ;. ad

LN

v

"PARALLELOGRAMM A #qualia
fiiper bafes zquales , & adéafdem partes cons=
ftituta,inter eafdeih fuipt parallelas : Ec paral-

fes funt conftituta, -

N SINT

<3 g.primi.

RS A R

83.4.primi.}
bpipron.
d 5. primi.

c];.,n'mt'.
f3. prom.
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SINTKiWe‘“Ef FGH, ﬁtper& i 43
d

afes qualn’ O, )
A PR K, panses tinflisuta. -
_ .‘“ Duo cacffe inser eafdem parallelas ,
: “Hoceft, A D, protrafiam coive in di-
1 ﬁ v ﬁ;pr giﬁm /::mEH -Nar alins é‘udetw
infra PI,n'r & . Qnol pofkeo fequitser, totwm Aytem
Y efe ajuniiz, gie modx!m P c{mmﬁi précedencis ;rmﬁ-
A tronis eff dictumi, & Ppura [ucﬂs commonftrat . I}mﬂlg'mh
Juns anrens bafes &quales date in cadem linea refin BG.
SINT fecundd cadem pivallelogrammsi aqualininter
aﬁfemparﬁm‘#d ¥, B'G. Dico bafes BC,F G, effeaqua
].s ’,”; 185,55 ewirn ﬂtermmpe B C, dicatur muior,» abfcindAtsr
,,,P,,,,,, 'A_RD’ £ ¥ B, equalis redaF G, & ducarmr
. 7 W I K, paralltla ipfiC D. Evit ergh pu-
‘x?‘?"”’" N A | “ yAllelogramnmm ABIK, c equalepa-
B ICF @ rallelogrammoE F G H ;O ideo pa-
vl | vallefogrammo ABCD; pmm.quodejl abﬁmium Non er-
g0 BC, snasor eftqiiam FG.Eadem rasione. mglu mm
Q@arc bafes BC, FG aqualés funt .- * -
eien - &EQ!{ENS grog, tlzmmu fmlclmu' lmonﬂrm

ST o parallelogramma inte- cafdem pa-
ralle}as habeant ba,fgs m::quaks ,mud cuias
bafis maior eft, maius erit. Et contrafi.duo pa-
rallelogramma fint inzqualiainter eaf{dem pa-
rallelas, bafis maidris maior eriti

“S-1 N T" eném in poflerviori figwrn parallelogramma B D,
FH,m-‘er parallelas AH,BG,[itg; bafis BC,mAior baf¢F G.
Dn'o paralelogrammum BD,parallelogrdmmo F H, maius
4 3. primi. | effe. d Aaferaciivemimedn B 1, iffi F G, aqgualss.c duca-
<3 4 primi. i1 K, ipfi A B) paralela.Brupt ergo f parellelogramma
f30. pmm. F H, Jupra equmles.bafes B 1, F G, équalia . Cum igi-
£ 9.pron. mrB Y, & masus ]x‘t,\gnmn K, mt ndem B D, maius ,
gtum F H.:

L SINT mr[m lpdrdkbgwoma BD.FH, uuqulm.é'
BD.mm Dico h/'m BC,maiorem effo bafe F.G . Nam ff |-

fbnt
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ﬁffrﬂ Ww, effenie parallelogra ‘ﬂudm.quod ef abfisr
durn; oo B Diperdaur maists'. Si #utem effet minor ﬁzret
Mlog&xmwwr H ,maius, \ytum BD, vt proxime
offnnimmequod wwlso visagis oft abfirdum,ciim BD;grains
pomasur, quedn-F 1 Bafis o g0 B.C, cum ne Jgaqualu [ripf
m.mmm nuwr,q:un FG, quod oft propofizicm.

bR \\\\

TH&E&R‘ 3P PROPOS 37

P SRR S 358 8

cqnﬁ;&uta,f& m'"éxfdcm paj‘aﬂchs, mtcf
fe‘funtequ;ha_‘ s

come Ak

fint conflitutd dug trianguia ACD BCD ‘Picitar-ous
tem grlan ujiy ‘lptc\'duaibﬂ'e parallcl&s tonfitutm

ttih it'. Dicoea tHiddgola effe equaliz; PerD yenint
Buckeds P Ky aIlda re@: AC,& DF, pxrzﬂell rév
&Q'BC ¢ !rlm; }eur parallclogram— :
mia A CPE;BCDF, #qualtaSunt
enim thah ern Bafi'C D, & in- :
tc:éaf‘dy naralllas. Séd horumdi- CoRD ) SRR
midfa f ntgmm A CP;BCD; 4 quod XY,
diametri bxﬁrhm (ccbﬂt dtalltlogrammd A(SDE
BCDEF.Ig ltﬁr&“fni ula. ACD,BC Dy ezquaua
erunt. Friangii]4' mtux‘ ugcr eadem baﬁ,&c,klocf grat
dcmo ra’néum s X
g }IO{.IVM.. DR

CORE S l TR

CONVE R S A huiss propofiionis demmﬁmw Y )
Esgelidepro a/' 29. Pan-o%x‘f}u'pra;g{;}u juale et Pro-
elo derionfrg 1mm.v TYinrpuia, guorum dies latera vnint
aqunlia fint duoBi} [ntdribs alserins,verumque verlgue, &
angsilaas Ml& hareribist tppentnis maior anguld alterinsy

o Sint enim duo triangula ABeS

mpvf 24.pollic

CTRIANGVLA fupe et eadem bafi |

iNT‘!deﬁhﬂbhsAB CD &l’u rbaﬁnCD; )

uddobafis off pats vnjud,& an ulusorPobwr alteram |-

Alrquarily {uhl ol "gukndvmtqmdw .Hg:w)ud

e N2 DEF,

13G.prigss.

37

1

‘NM
‘33-primi.

o4,
S-primi,

"« 7. pron.
RN

————



A
223.pHmi.
b 3.primi.

<13.primi.
4 3.pron.
of 5. primi.

5. brivhi.
3 2.prinm.

b 7. pron.
Y37 . brimi.
k3 7-primi.

g

Y 4. primi.

n 3. primi.
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« .~ DEF,¢laters 4B,
v . AC, agualia lateri-
.. ~bne DE, DF; ér an~
~ZWlus A maior angu-
/. B DF. fingy i
.. e bi .duo anguii
— : duobms rectic aguales.
Dicatriangula ¢ffe equalia. Broducatur thanED}ad H, ¢
FD, adl;* fiatg angulus E D G,aqualis sngulo A,b ¢r re-
#4D) G \réflg DFyfou ACiducanfuih 1oty EG.GF. Qb
igirur duo apguli A, (rE D F,popiitur aquples duobus rediss,
G angulus B D G, aqualts fatini eff angulo:Xs erane & an~
g#li EDG,EDF,duobss rectis aqugles = Symwe autem ¢ ane
guliE D G, G D H,* ducbus rectis equales Igitur anguli
EDG,.EDF, angulis EDG, GDH, aquales eyuns-. Quare
alilato.communi angulo ED G, ¢ remanebit angulo, B D F-,
aqualis angulus GD H : Eff autem cidem angul¢ EDF,
< aqualis angulus H D 1 . Igieur ¢ anguls GD H, HDJ,
aquales eyunt.; asque adeo angulus G D H, dimidinm erit to
tius angsli G D L. Rurfus qusa latera D Fo. D.G, funt aqua~
lia in triangulo D F G; Cersnt angn)i D F G, DGF , aqua-
lesiquicum s aquales fint externo angulo GD I, evit wterli-
bet corum,nempe D GF , dimidium, snguli G D I : Offen-
fuums eft ausem, angulum GDH., dimidmum quoque tffe einf-
dem anguli G D L. ' Quare anguli GDH, ]g"é F ,.2quales
érwne. Et quia funt alterniinter T, HLF G, i erunt EHLF G,
parallels. Quamobrem * triangsla DE G, DEF, aqualia
eruns, cii babeant cand# bafin DE,fintd, inter eafd fardle—
1as D E, FG. Quoniam vero triangnium DEG , | aquale
eft triangulo A B C, propterea qudd larera DE,DG, ¢qua-

§ bia funt Interibxs 4 B, AC, (& gngulo A , 4qualis angulns

EDG; erir & triangulum ABC triangulo D EF, aguale ,
guod eft propofitssm . e :
_SINT deinde anguli A,d» E D F, Auobns yeltic maso-
ves . Dicotriangilum A B C, guod maiorembaber angulii,,
minus effe triangulo DEF. Producatur enim ED, ad H, &

m:g.pn'M F D,ad I; » fiatd, angulus ED G, aqualis angulo A, » &

reitaD Gyreds DF, feu A C,.aqualis , ducanturgus reéia
EG,GF.Quoniam igirur anguli A, & ED E,ponsntur ma-

fore
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duebsis rellis maioves 3 A L

Sir aiét anguli EDG, :
GDH, i aquales dus- - - ‘ E
bus rellis . Igitwr an- :

gwli EDG,EDF,maiores funs I':DG;G?H. Quare
ablate communi EDG; hemancbit anguins EDF, masor 4%- ‘
gulo GDH. Queniam vero® angwins EDF, mirlo HD1,
aqualis efteris quoque HDI, maior quam GDH; atg, adeo
GDH,minor, quam dimidinm anguli GD X . Rurfus quia
lateraD G, Dg aqualia funt : < erunt angsli DFG,Dg s | ¢ 5. primi.
aquiles: qui cums [int 4 aquales externo G D1, erit vternis i3 2.primi.
eorum , wempe D G F, dsrsidium anguli G D I : Ofenfurn
eft ansem, angulsvms GDH , mindrem effe dimidio einfdem
G DI. Quwre DGF , maior evie , guam GDH . Abfeinda- | -
tor ex nngulo DGF, angnins DGK, s aqualis angulo alter- <23 primsi,
ne GDH. Evir ergo GK, ‘paralleln ipfi D E, fecabitg, GK, |€ 37 trimsi,
veélam EF. Ducatnr ex D,ad K ,vbi G K, fecatrectam EF,
veita D K. Eris igitne trianguinm D B G, ¢ cquals triangw- | ¢4 orimi,
loD E K. Quonsam autem triangulum DE G , b aquale eft | 4 srimyi.

idres duobusveltityeriit” v oLl I B }y

2 3. pritui.

ba S primi.

triangule A B C , propteres quidlaters DE , D G, agua-
ha funt Iateribus AB , A C, érangulo A, anguins ED G, -
aqualisserit ¢ triangnium A BC, triangulo l‘g EK, équa-] - .

le. Coum iguser D E Ky minus fet triangulo D E F; erit quo- i 9.prom
gue A B C, triangulum trianguloD EF, minms . Quod off
proprfitusms . . o

SINT sertio anguli A, db» .
EDF, duobsus rc&:f’nlu'uom‘. A IyH

Dice triangulum ABC,
quod maisrem: babet angu- i E
lum , maine cffe triangulo '

H, &FD,sd] ;X fiargue 123 Primiy
angulus ED G , equalis anguls A ,'é» re3a DG, rele |} 3. primwi.
DF,fen A C ; ducantwrg, reéia E G, G F. Quoniam igitwr
anguli A,(rED F, ponuntsr minoves duobus relis , ernns
angwliED G,EDF, duobus redlic minores : Sum |} - :

m antem anguliED G, G D H, dusbows reflis aquales. Igi~ 113 primic
N 3 nr




HE-primi.

Y23 .primi.

‘z}.prfmi.
d27.primi.
¢ 4. prims.

f 9.prom.

K3 1.primi.
.“36' pmm

is g primi.
k 7.prom,

8 @ EPFCLID GEOAIM ) :

N demprody communi E D G,
Lt I\ /H 2 rma{ubit EDE, minor,
. A - DX -"._gqui GDH/Ef sws EDF,

N e daqualis ipfi HDI. Quare
) G & H D I,minor erit,guam
Tt F 3 ' G D H; atqut ndeo GDH,

. . , > _major_cft _dimidio anguli
G D 1. Quoniam axtem DGE, dsmidium of eiufdemangu~
b GDL, vr iams fupra ofienfum fiks;erst GDH,maior.quans
DGF. Fiatipstur angulss DGK, b équalis angulo GDH,
dnctareitaG K, qus fecabityelam E F, protralaminK ;
& ducararrecta D K. Erie erge, vt prine, G K.« paralleln
ipfiDE; 4 trianguiumdy DEG, triangnjo DEK, equale:Eft
autem sterum DE G, < aqualeipfi A B C. Igisur & ABC,
equale oft ipfi DEK. Quocirca cum DEK, ¢ maiws [it,quam
DEF; erie & ABC, maine,qnam D EF . Quod demon-

V2 frandum erae .

E X his peripicuuns eft, cur Exclides in propof. 24. fobern
collegerit snagualiratem b afum, non autems trisngulormin ,
vt ibsdens admonnimes . : T

THEOR. 28. PROPOS, 38.
"TRIANGVLA fuper zqualibus

bafibus conftituta , & in eifdem paralle-
lis,inter fe funt zqualia. .. :

INTER parallelas AB,CD,& fuper xquales bafes

CE,ED,fint conftituta trlungula ACE, BFD. Dico ipfa
. ' effe zqualia . ; Ducatur enim EG

A_ . Bﬁ parallcta ipfi A C,&DH,ipi BF :

& \\ \ / - Eruntds s parallelogrima A CE G,

¥ D rumrtdimidia fint triangula ACE,

B P D ; werunt hecinter fe equalia. Triangula ergo fu~
per aqualibus bafibus, &¢. Quod erat oftendendum.

e
tur ED G ,EDF, minores funt , qgndmED G, GDH;

BF D H,zqualia. Cum igitur ho-

SCHO- |




O ‘LTBER. VT O 1

(s cHQLIVIM. A

ot J T AR L e
.C ON ¥ E RS A buins ofiandesnr ab Exclidepropof’ 4o.

COLLIGIT VR ausews.ox. hiacpropefiriencyfi & quo-
wis anguis trianguli dnti lines refin ducaz * - &
ooy disidens Latus oppafissmn bifrimmsria- .~ T
i quogque. bifarsam fecmd-.. Dutatur . _
enim in triangulo A B C, ex angwis A, re- Y .
- ita A D, dinidensbifariam lausBC , in
"D . Dice rrigagaluni KBG, Sfariam quigng fecariSienim

. .

4

A D C,inter eafdem parallelng;. & (kpey aguales bafes.
l%ﬂl%ﬁ’dm.' FEE BN -:’, VAL ‘

EX PELETARIQ. . .

~ A pun&o quonis dato invno latere triangu-
{i propofiti lineam reGam ducere,que-bifasiam
fecet triangulim datum. - .~ 7,
§ I tiangulim A B C , ér puntim datsim D, in [i-
teve B C . Oporree igitny e D , vedam lineim ductre , gi4
bifariam dinidas triangulym . Quvd fi puntinm D o dimidas

| latus BC , bifariam , redia D A, dulin
ad Ay disidet triangulsm bifariar.,.vs F.

eff oftenfum: Séveve D,non disidit B C,
bifariam , b fecetwr B C , bifariam in :
E. Deinde ex D,y ad avgslum oppofitum B E :
A ducarsrveia D A, Crper E, parallela BF ,ipiD A,
fecans A Coin F . S igitur Aucatswrreia D F y evit triangs-
Inm dissfum bifariam a linea D F . Nam dudsrr8aE A,
derunt triangwiaE FA, EF D, aqualia, cum [int [uper
eandem bafin E F , & inter eafdem parallsins EF , A D.
Addito igitsr communiC F E, « ernnt tora wriangula AEC,
C D F, aqualia : Eft axters A E C,dimidism torius ABC,
vt iam fuss oftenfum . Igitsr & C D F, dimidium off einf-

- dem trianguls A B C. yuod exms probandum ..

N ¢ QVoD

per A dwtcatnr paralleln ipfs B C,edunt duo trianguis ABD, |

bgo. primsi.

T |

438 primi.

¢ 3.prom.

e
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23 1. prinsi.

b3 7 primi.

¢ tprnn

A . 8-V O D fpunttum D, fucrit in alte-
F, ramedictase E C , codem modo proble-
o/ N, 2w conficiemxs : [ed tunc triangxinm
L. Ny - abfcindetuur ad partes B | trapezium ve-
B E DG 04d partes C, vt figura profens fasis
L indicat . Desponflratio mutem cadem ef , i in ea musetur li-
tera B;inC, ¢ C,in B.Hocsomen problema multo nos vni
ser/ i proponemus ad finem fexts libri. v

 THEOR. 29. PROPOS. 3.

" TRIANGVL A zqualiafuperca-
' dembafi, & ad eafdem partes conftitu-
 ta; & in cifdem funt parallelis.

.SINT. duo triangula 2qualia ABC,DBC,fuper ean-
X " dem bafin BC,& ad cafdem partes.

A E Dicoipfa efle inter eafdem paral-
lelas.conftituta,hoc cft, reGam du-
2 &am A D, parallelam eflc ipfi BC.

“Sienim non ‘cft, * ducatur ex A,
parallelaipfi B C, qua: vel cadet fupra A D, velinfra.
Cadat primum fupra, qualis eft A E, cocatque cum
B Dyprotrata in E,& ducatur re&a E C. Quoniam igi-
tur parallele funt A E,BC, b erit triangulo ABC,trian-
gulum E B C, 2:quale : Eft autem per-hypothefin,trian~
gulim quoq; DBC , zquale eidem triangulo ABC.Igi-
tur « crunt triangula D B C, E B C, aqualia, pars & to-
tum , quod eft abfurdum. Quod fi parallela duéta per

A,cadatinfra A D,qualis cft A Iy dudtare&a F C,
crunt cadem ratiocinatione triangula BFC,
B D C, ®qualia,pars & totum ; quod eft
abfurdum . Erit igitur A D, paral-
lela ipfi B C. Quare triangula
" wqualia fuper cadem ba-
£i, &c. Quod often-
dendum erat.

SCHO-




SCHOLIV M.
EX bis infors Campanus [eqnens boc thesrema.
LINEA reQafecans.duo sianguli latera
bifariam,erit reliquolateri parallela.
SECET lineaDE,lutera A B,AC, mrimnguli A BC,
Gifariam inD, & E . Dico D E, 'parallelam effelareri B C.

Cum.enim trianguis ADE,B DE, . A
fint fuper aqualesbafes AD,DB,&>

inter cafdem parallelns; (fiper Erduce . = E
retir parallela sgfi A B, )x erit trian- :

guinm B D E, triangulo ADE, agua G

le : Eademratione erit sriangulsm CE D ; didem trinngido
A D E,agquale.Quod etiam confiat ex feholiv pracedentis pro
pos. Rellaenim E D, fecabit triangulim A L. B , bifariam,
Orreftacadem D E , trisngnlum A D C., bifariam etiam,
quod bafes A B,AC, fetie fint bifariam & reda DE, ex by-
porhefi Igitur triangula D B E,C E D,b aqualia ersns:Ha-
bent ansem candem bafin D E, (o funt ad eaflempartes con
Slirsss . Quuare dintex aafdens erunt parallelas, & ideirco
b E.B C.paraliecla erunt. Quod cff propofitumns .

ID anutems , quod ad finem fscunds theonemaris in feholio
propos. 34. ;oﬂiu‘n' Sumus, facile ex hac propos. demsonfirabi
mus . Videlitet. - - i

OMNE quadrilaterum, quod ab viraque
diamednt'o bifariam diniditur , parallelogram-
mumeft. - -

N A M guadrilareram A B C D, dinidatsr bifariam ﬂ&.
vtrague diametro A C,B D.Dico ipfum effe parallelogram-

einﬁl}m qu:ldri!un-m BCD,ipfs s
inter [e aqualin ernns. Quave coms ean. :
dem habeant bafin D g:';.{u,ﬂ”,* - .
 partes fint . ipfain oifdems parallels D c

e L IBE R L. 20t

wmwm . Cum enim triangula A D C, BD C, dimidsa fine |

838 primss.

by 0??0”.
< 30 primi.

- d yiprome |

£ 20.prissd. ‘

i Arqueidcireare®s AB,DC, - . .0 .
, paraliela
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40.

."Ms
s 2.prom. |

 BC. Parallelogrammum sgitwr eft A B C D. Quod oft propo |y
Sfrumes.. P R S

| TRIANG VLA zqualia fuper |

i triangulo A B C,zquale: Poritut atitem & triangulym

( B EC propofitis conmertis vno mods propos. 38. Alio xs-

i mus in eius [cholio, nimirsum.

3
L

parnllels ﬁmr . Non aliversfiendemuis ,.parallelas effe AD, h

" THEOR. 30. PROROS:. 4o

2qualibus bafibus, & ad-caldem partes |,
conftituta; & in ei{dem funt paralielis.. |

© SINT duotriangula zqua
haA B C,D EF, fuper bafes
zquales B C,EF,(quzein tadem
recta lined collocentur,) &ad
£ cafdens partes canftitura. Dico |:
w7 eaeffein eifdem parallelis, hoc |

eft,retam ex A ad D,du&tam patallelameffe reéte BF.
Si cnim non e, cadet parallela ipli B'F,per A, du@avel |
fupra A D, vel infra. Cadat'primum fupra,cocatd; cum |
E f),produ&a in G, & ducatur re@a GF. %_zpm‘a'm igi- |

tur parallcke funt A G,B F,2erittriangulumEF G,

DE f-,eidemtri:mgulo ABC,zquale:Igteur's triangtla
DEF,GEF,equalia erlit,pars & totfi:Quod cft abfurdi.
Quod fi paraliela du@a per A, cadatinfra AD, qualis
cft A H ; duttare@a HF, erunteadem argymgntatione L
trifgula HEF, DEF;¢quilia,pars & totii,quod eft abfur |
dum. E@tigitur A D, paralicla:ipfyB F. Quarasriangula
zqualia fuper zqua iﬂus bafibus,&c.Quod cratdemon-
ftrandum . e - .

‘CsemOTLIV M.

tern mvdy conwerti potefl, quermadmodum propos. 36 .conmerti-

TRIANG VLA aquilia inter cafdem |
N Parall'e:_[

g



-
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parallelas, fi non eanden habuerint bafim, fo-.
per zqualesbafes erunt conftituta, -
8 I NT sriangula equalia ABC, ’
DEF,interparnllels AD,BF, &
Super bafes BC,EF, quus dico offe pqus
les.Si enim non func equales, #BC, p
maior.a Abftiffa ergoredtaCG,agua- @ C e
LipiEF , ¢ Auits retnG 4 erit triangulam 1 G C
eriangsio DEF , aquale : Penitur antems . triamgsinm
ABC, cidery triangnlo D EF, squale . Igitur triangula
AGC,4Bg,. aqualiaeruns , pars & rotum quod ﬂ-
Jurdum. Non ergoinaquales funt baf:sBC, EF, fedisqua-
les. Queod eff propofipsem--. - - R
. SEQVENS etimmtheorema facili negotio demonfira- |
2567 « : :

SI duo triangula inter eafdem parallelas
habeant bafes inequales,illud , cuius bafis ma-
ior eft, maius erit. Etcontra, (iduo triangula
fint inzqualia inter cafdem parallelas, bafis
maioris maior erit. :

SINT emim inproxima figura inter parallelas AD ,
B F,triangnla ABC,D EF, fisg, bafis B C,bafe EF, ma-
sor. Dico trianguiuns ABC,maiss effs triangulo DEF. Kbla
raenimveita CG,4 equali is [ EF,dutag;reia KG; . eriit
triangula AGC,DEF, fupra aqualesbafesGC ,BF,
aqnalia. Cum ergo ' trsangulum A B C, triangulo AGC,
maius fit;erit idem triangulusss A B C,maivs, quam DEE.

SINT rmfustrianguln ABC, DEF, inazuanlia, &
A BC, maiss . DrcobafinB C. bafs E F, maiorem effe. Si
enim dicarwr squalis , s erir trianguium A B C , triangulo
D EF.equale. quod eff abfurdum , eum maiss ponatsir . Si
vere credaisr sffe minor, erit triangulum DEF,mains trian
{ oulo AB C, vt proxime oftendimus , quid mulrs magis eft
| abfurdum,cum A B C, ponatur maiss,quam DEF . Refla
igitsr B C,maior erit,quam E F, cum neque aqualis fit often

*3-primiy
438 primi.

€1. pron. |

4 3.primi,
3 8. primh
- £ prom.

83 9:primi,

Jfa, nequs
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a3 7.primi.

bs & primi.

€2, pmn.

43 7.primi.
€ 3.prom.

[mnequeminor. Quodsefi pragafieum. . . -
QY E porri haitenus de parallelogrammis, triangmlisdy
inter cafdems parallelns conflitusis demonflrata funt, faci

rwgm demonfirari poffunt de trapexsjs inter eafdem parale-

[ d'efcrifti:,adm ferme ordine, hac modo.
I.

TRAPEZIA in cifdem parallelis, & fu-
per cadem bafi, quorum oppofitz bafes inter
{e zqualesfint, funt inter fe xqualia’: Et trape-
zia zqualia in eifdem parallelis,& fuper eadem
bafi, habent bafes oppofitas zquales.

DICV NTV Rirapezia in cifdem cffé parallelis,quan

1 dolatera duo oppofiea paralleln funt , partesq, funt earundem

parallelarum. o
INT ER parallelas igitur AB, C D, fuper eadem bafs

CD, conftitstafint duo trapexia ACD E ,F CD B, guo-

yum bafsospofira A EF B,equa

A FE F B les fine. Dico ipfa inter [2 efft

] aqualia. Dudtisenimreflis E C,

FD,serunt 14 triangula EC D,

\ | - FCD,fupereadem bafi C D, &

in eifdem parallelis,inter f¢ aqua

liay b quam triangsin ACE,

c b FDB ’9 Sfuper quﬁibm bafibies

AE,F B, in esfdem parallelis.Sisgitnur aqualibus EC D,

FCD, addantur agualia A CE, F D B, eruns rora trape-
zia KCDE,F CD B, inter ¢ aqualia.

SINT iamtrapezia ACDE, F CD Byegualia. Dico
bafesoppofiras A E , F B, aguales quogue ¢ffe . Lrunt enim
rurfusdtriangula E C D,F C D,equalia.Siigitur ex trape-
s aqualibss auferantur, < equalia erunt religus triangula
A CEFDB.Quare, vt in boc fcholio oftendimss o bafes
A E,F B,aquales erunt .

TRA- |
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TRAPEZIA ineifdem parallelis, & fu-
per eadem bafi, quorum oppofitz bafes fint
mzquales, inzqualia funt , maiusq; eft illud,
cuius bafis maior eft; Et trapeziainzqualia in
eifdem parallelis , & fuper eadem bafi , habent
bafes oppofitas inzquales , maiorque eft illa ,
cuius trapeziummatus cft. :

VT 'in eademfignra, i bafis A E, dicatur effe maior bafe
F B; Dico trapezinm A C D E,maixs eff¢ trapexio FCDB.
2 Erune enim rurfus trianguin EC D , ¥ CD, cqualia : At
triangulum A C E triangnlo ¥ D B,maius, vt in hoc fcholis
demonflrauimus. b Totumergo traptzium A CDE, rototra
pexio F C D B,masus erit .

RVRSVS fitrapezium A CDE, dicatur effe mains
frapexioF C-D B; Dicobafin AE, bafe ¥ B,maiorern effe.
« Erdtnrurfus triGguian E C DJF C D, egualin Qnare reli
quum trianguium A CE, reliquo triangulo FD B , @ maiss

erit: gc prosnde,wt in hac fcholio oftenfium eff, bafis A E, ma- |

jor mt: bafe ¥ B.Qsod ofiendendum eras.
oo ey g : .
", , l I I,: 7

er zqualibus bafibus, quorum oppofitz bafes
int zg;mles,zqnalia funt: Et trapeziazqualia
in cifdem parallelis , & fuper zqualibus bafi-
bus, habent bafes oppofitas zquales. -~ -

INTER paralleias A B , re
CD, fuper 4qfula£4ﬁ: Cl’.,‘A Ly H B
G D, conflitsen fine deo trapezin .
ACEE HGDB, guoram éa-
fasoppofite A F,H B, aquales quo

effe . Dullic mvim reb.4FC,

TRAPEZIA ineifdem parallélis, & fa-

. Z:cfm.Dicoipﬁtupmiaa,u c : EG D

HD,

237.primss.
b 4."0,,‘

¢37-primi.
4 s.prom.

— A
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‘ k53 8- prims.

Q
® s.prom.

4 ; &.primi.

* 3.prom,

arer———=— ————m
HD,*erunt tam triangula FCE,

AT, - H B Hu D, faper '(q‘l{nk:ﬁz s'CE,
GD,quam ACF.B » Ji=
per bafes aquales AF, BH, inter
A Je 2qunlin: b Tors fﬁo t:rapcgii

c ¥ G D qulmmm LR
“SINT jamrrapezia ACEF ;HGD B, apguilrafiet
perbafusdqualesC E, G D Dico bafis sppefivns ¥, BIFE;
aquales quoqus effe. < Erunt namgsnemfasexiangia¥ QB
H G D, fkper equales bafes C E,G D, equalia:guibus abla
tis eX trapexys aqualsbusyreligua triangwta A CF, BDH,
S equalia erunt;ac pronde, vt panio mnte in b fchokie ofien
dimus  bafes AF, BH, aqualesernme. ... .. | .

TRAPEZIA incifdem parallelis , & fi-
pet zqualibus bafibus, quorum oppofite: bafes
fint inxquales , inzqualia fant; mainsq; eft il-
H lud ;- cuiusbafis maior eft: Ettrapézia inzqua-
 liain eifdem parallelis,& fuperaqualibhs bafi-
t bus,habent oppofitas bafes inzquales,maiord; |
‘efbillg, cuius trapezium mainsiefteg 4 [ o

" VT _ineadem figura, fi 64}7; A l‘-‘.’di'c}irii;’eﬁ'fj aior bafe
1B erit trapezium A CEF | trapezio HG D B, midinis
i< Erient enions ravfunstriangnia ¥ CEH -G, fier aqua’
103 bafes CE,G D, aqualia : At triangulsom A CR. biaiss
‘triangulo B D H, vt fupra oftenfum eft,quid bafis A F.ma-

sorgunptey bafe BH. [ Fotum ergo trapexinm A CE F, vo-
torrapezicHGD B, mainserit .. e
d j( VIRSVS fitrapexism A C E B, maine ponainr traps

8 .H G D B,erst bafis A K bafe BH, maior. e Brune emtms
i rurfics triangula F CE , HG D, fiper dtiakes b'_aﬁl'c Ey.
i G 1, eqralia: quibses ablatis ex rapezijs inicquaisbus | reléy

-4

 qutm, triangulum A C F ,n&r}ko‘triangnb BDH, ! mgins
‘ _eris

L .
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' erissac proindesut in boc fchalio ofienfum fuit,bafis A F
B H, maior cr;t-%od qatoﬂmdmdum.{ . bof bae

quens s per guod facili negorio lineam weitam quamcungue
103 quetsis partes aquales dinidemus : quod nos in fchelio pro-
pos. 10./owsus lib.facinros hoc loco recepsmus . Quamsuis epim

rum, vt lib. 6. oflendenns , sucandum samen eft inselligeré ,
| msltobabere iderm abfolui poffe per propofitiones bactenus {de-
| monfiras s, fine propovrionum adinsmance. Thaorennis erga off

rallela ducatur : Re&a ex angulo oppofito du-
&a, dinidensd; alterutram-parallelarum bifa-
riam,dinidit quoq; alteram bifariam. -

B C,diniditnr bifariam, Ainid ; : -
Srspusuinfe ooy rorvigto, A X

m‘w A D -B 2 Mﬂdiﬂdlﬂ: > -
dessty angulwn A, bifariam, Aisidet bi- *
faviam quoque bafimD E ¢ vt ibidem
etendimus , qued cft propefiswws. , c
. 81 weroD E,powalur dinidi bifarii, . B F
dixidetur , per idems ftholium propos. 26, - -

ad bafim B C perpandicularis; disidems g, angulum A, bifa-
riamy, hﬁvu“_guog.uch C. bifariam fscabic, quod eﬂpr#ﬁ

SINT deindeanguls adF,nomredti ;- fod AFC , btu-
Jous, 6.4 F Byaowias. Quo pofito, orit & X' G E, obeufss ¢
A G D, aoutes’, b -coew bis sli. fime aguales , ixserni msernis.
L _ 8i

Jelolie propos. 36 . buss kb, demoniiraui- '
mus;cproinderelin .G sdbafimD E, ‘ ‘
D/ —ja \E

bwins lib. angulns quogue A bifariamsy acproinderesia A F,

PORRO. non videsur /nc omittendum theorema fo- ‘

ST intriangulo finea re@a viii laternm pa- |

.- 1N triangule A B G,equidiftet D E, ipiB C, rredla’} -
A Ffeces altoxwtram B G, D Ebifariam in F,vel G. Dico | -

alsargm quaque bifariam [ecar . Sint anim primum angwli.
ad T xeibi.Gluo pofsre;s (» auguli ad G, recti syuns . Si igisur

| idewm confici poffit, & quidem facilius, per proportiones linea- |- ... - . '~

; 2 ". Pr;jmi.

b29.primi.

g
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s2;.primi.} 8iigitur B Cdisiditsr bifariam, * conflituatur Acuto angn-.

1o 3 primi. , lo AGD, aqualis angulus AGH ;v &,

: reiiaG H ,reita GD, agualis, ducan-|

"N turquereiie AR, HF, F D, F E. Quia’

igitur tam triangnlatora ABE , ACF,’
ex feholio propos. 38. buinslib. aqualia

funt , cquam triangula ablata DBF ,'
E CF,0b aguales bafesBF, C F¢ 4 ermns
quoguercliqua triangnin ADF, AEF,

B F - €. aqualia.Rurfus quoniam duo Intéra AG, .

3 D,trianguli A G D, duckus iateribns:

AG, GH, equaliafunt, angulosg comprehendunt aguales |

cquprimi.] AGD,.dGH, ex conflruttione , “erunt quogse triangula .

A GD,A G H, 2qualia. Parirarione,quia duo laters DG,
G F,duobns IlreriZm H G, G'F, aqualiafant’; ex cohfirsi-
“Rioney angulosq, consinene aquales D GFi R G F., (tam

enim per conflructionim anguli A-G D, A G H.aquales fint, |
.. | erume guuoquc reliqui duorum rectornm D G F, H G F, 4qua-
T13.primi. | les. | funs enimtam AGD, DG F, guam A GH,HG F,
b gprimi. | dwobss reitisequales ) g cruns guogue triangula D.G¥,
a-provy | HG F, aqualia: v ac proide O 2ota rriangris AD F,

‘| AH F ,equalia crunt . Eft sutem eidems triangwdes A.D F, |
Lyopron, | aquale oftenfium triangulum A E F.Igitnr dronter f& 1 aqxn
k3 9.primiv} lia erunt rriangula A HF, A EF ;X aspropeerea inter dus
safdem evint parallelns, boc eft., duila reita E H et bafi
3 37-primi,| A F,communi paralleln.igitur! ¢r niawgula H G F,EGF;

inter cafdem parallelac, (2 fiiper sadem baf F G, ;

inrer [¢ erunt . Ef autem sriangssium H G F,evidgnio DGF,
oftenfum aquale.Igstur srianguls guogue DG ¥ , E'GF;
«qualia inter fzerunt ; propeevea;. bafis quoque D-G; bafi
d E, aqualis prit , t in bic feholio demonfliatum eff , quod
| oft propnfieum . . ‘ C e
P23.primi.| 81 veroD E.ponatur bifaviaps hinidi,™ conflitnarnr an
* 3eprimi.| gulo acuso A ¥ B,agualis angatws AF H, "érreiia ¥ H,re
| e F B, ducamturdyreie AH, HG, G B, GC. Qwos

138, primi.
; d"Pﬂ’u‘

.| niam igitur tamtriangula A G D, A G E, ex fcholio propes:
* 34.primi,| 38.buins bb.aqualiafunt, quam triaguiaDGB,EGC,
2aprony | ob equales bafes DG, EG;? eriit tora sriam sriangsia AGB,
A G C, agwalia. Rurfus guia duo laterw A P, F B-, duobus

lateribus
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laseribus AFy FH, aqualia funt , conti- A
nentdy anguios aquales AFB, AFH, ex

1018 53 eYuNE trimnguln quoque
AFB,AFH,iqualia.Pariratione,quin
dno latera GE, F B, duobus Interibus
G F,FH, aqualia funt 5 equales, con- D, ‘R
tinent angwlos G F B y GF H,ex conftru-
&some;® erunt quogs in trisnguls -
GF B, GFH : qui 5 ex aquali- B F c
bus AF B AFH,c tqualia erunt religus
trianguln AGB, AGH : Eit asitem sidem trisngulo A G B,
oftenfum aquale triangulum A G C . dIgitur (> trianguln
A GC,AGH, inter fs erunt agualia.c Quare & inter eaf-
Aem parallelas erum hoc cff, dutareita CH ,ipfi AF, pa-
ralleln erit ; ac proinde ¢ equalia inter f¢ erunt triangula
GHF,GFC.Fust autem Q?ﬂﬂm trianguinns GHE, trian-
gwlo GBF, aquale. ; Igitsur Or aqualis inter fe erunt trian-

f‘l‘ GFC,GFBjideod,, vt in boc feholio demonfiyauimmusy &

afes FC,F B, aqunles ernnt. Quod efs propofienm.

AL IT ER. Dinifa fit pr1- A
wium B C, bifariamin F . Dico .
C» DE,bifansam c(fs dinifam in
G.SienimD G, GE, non funt
aquales, fi maior D G, ducan~ g
turdoredte FD, FE . Erit igitur
per ea,qua in hoc feholio demon- B F C BHR C
Brauimscs, tam triangulums ADG, triamguio A E G, quam
triangulum ¥ D G, triangnlo F E G , maius. 4 T otsem ergo
triangulum ADF,toto triangwlo AEF, maiss evit:quibtes f§
addantur sriangula DBF,ECF, i gua propeer bafes aquales
BF, CF,zqualis funt, s fiet totum trianculum A B B , toto
rriangulo AC F,masus ; ac proinde , vt in hoc [fcholio mom-
jfra.tumm, ‘%‘B F, &‘ﬁ FC, maior evit : Sed é“,“li’
poritur . Quod eft abfurdum . Bifarians ergo [eitaoff D E,
in G. Quod eff propofitsm . :

S IT iam D E, feéia bifariam in G.Dico ¢ B C, dinidi
bifariam in.F.Sin minsss\ diwidatnr BCoin H , bifariam,
ducaturguerella AH , fecans DE , in1 . Quoniam igitur
A H,fecat BC, bifariamsin H, fecabit eadem ipfam DE,

3 & primi.

b 4. primi.
€ 3.pron.

d 1. pron.
€39, primi.

f37. primi,
g 1. prom

& ¢ prom.

1 38.primei}
Sgprom.

Lz 0. primi.

o quogne
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131.primi,
b’.’r“"’i-

bifayiamin I, vt proximé oftendisnws . Quod eft ab-
}m,&fm bifariom fe'ap:oe]'e ponacur in G %e sererser
enim partem 010 o[fe masorems . Nam i D I, aqnalis eft ipfi
I E,cum I Eymaior fityquam G E, erit quogue D I,maior,
guam G E, boc efisquam D G.qua ipfi G E,equalis ponitsr.
Diniditnr ergo B C.bifariam F.Quod eras demonfirandsim.
HOC offenfo sheoremate, ad dinifionem lines recta in

quotuis aquales partes iam veninmeus .

DA T AMre&am lineam finitam in quot-
libetpartes zquales fecare. .

SIT datarellad B, fecanda
8 quingue partes aquales. Per
extremum puniium B, dutaye-
&aB C,vecnng, ér affumptoin
BC,punito quocung; D, fisse in-
ga B, finc fupra, * ducarwr per
D »itfi A8 ,parallelaDR , in
quab abfiindantur g:lr::q:; par
ses inter [eaquales JBG,
AN ML XB *GH, HI,1E, hactamen le-
g0t exifiente punito D,inrs B,reita DE,ex quingue par- |
tibus aqualibus compofit s maior fit,quim dara A B, minor |
vere, exiftentepunito D , fupra B s ve nimirumrea AC, |
p or alterum extremum A, & per E, duita um BD, coneur.
rere poffit inpiicto aligsio, vt in G:A quo f§ per piia F,G, H,
Lrede ducantur,feita erit dntareita A B, in quingué par-
sesaquales B K, KL, L M, M Ny N A . Quoniam enim in
trisngwloC BL,re3a D G\ ipff BL, ¢ff parallela, velin
triangulo C D G, redta B L, ipfi D G;fectague efi D G, bs-
fariam in ¥, fecla quogus erit biferiam B L, s K, vr in pro-
Ximo theoremate lmnj}rudmu: . Eademqne ratione recta
K M,in L, fe@aerit bifariam , quemadmodum & FH, in
G, bifariam feitn eff. Suns ergotrespartes BK , K LLL M,
inter f¢ aquales, fissi tresDF ,F G, GH, atgucita de
careris .

, ALITER . Ad extremum A, linea AL, ficands in

¢ .
quingue




BN

- W% My

ER

-3

R oww

Anw

LSO S SR N G |

-
-

\Va u

1

¢ L I'B BER I. @ amn

gingue partes aquales , ciflitns
tnr angslus vellilinews quicung,
A rmreBadCya abfcindan-
I quingie partes qUANILCHD
inter fea uADq.DE,E ,
FG,GC: duagretaCB,
b agantur eiparallele G L, FK, .
EX,DH. DicoretamA B , [eiam offe in quingue p avtes
aguales .« Duidisemim per G, F, ipfi A B, parallelisG M,
F N;d gue inter fo etiam parallels ermnt,c & ipfis B L, L K,
aquales inparallelogrammis G By F L;f erunt tam angnli
FQNyGCM,extermus ¢ internses in parallelis G L 5 C B,
quam anguli CGM o GF Ny externss ¢ internsis in paral-
lelis GM,FNy aquales inser fa . Quoninm igitnr duo anguli
C,Gytrianguli CGM, dnobus angulis G,Fytrianguli GFN,
cquales funt, vterg; vtrique, laterague illis adinceniia CG,
G F,aqualsa per confiruitionéy s erunt quoque latera G M »
F Nyequalia: gus cum ofienfa fint aqunlia reétis BLy LK,
ernnt gquogue BL, L Kyinter fe aquales. Enderngue ratis-
we oftendemnns K L, K I, aquales effeynecnen IK,HI, (> Hi,
AH; acproprersareéia A B, in quingue aqusles partes di-
wif# erss. Quod eft propofitsims .

ALIT ER. Ad extrema puntia A, B,linee A B, in
quingue partes equales dinidenda conflituantur duo aquales
angwli in diser(as partes ABC, BAD. Etin vtraque linea
BC, AD, * que ob alternos angulos aguales A, B, parallels
inter fe finty\fimantsr quatnor partes inter f& omnino aqua-
Lesytor mimivii, una mimss , in quot partes linea fscandacf ,
ewisfmodifunt BE,EF,FG, ¢
GC,AHHLIK,K D,iun ¥
ganwrguerede CH, G I, FK,
E D, kqnainter fi erunt parals
lela 5 cum coniungant extrema A H
parallelarsm agualium . Diw ™\\p
rectam A B, inguingne partes K<
agquales (et am effe. | Ducts enim per E,F, ipfi AB, paraBle-

lis EP, FQ, m qua inter f¢ Zuoqu parallels erunty, dy ipfis
NO.MN.?-‘Z:; paraliciogrammis EN,FM: (Sks enim

&GI,FK, inter fa parallela, cum conisngant extrema
° :

. » 2 aqualinm

| b3 5 primi.

i : 31.primi.

3 0.primi,
34.primi.
€ 29.primi.

']‘Mﬁl

l:’Wc )
i3.primed.

kg 3.promm.

! 3 1. primi.
.30.”'2'3:.
"3 frimi.
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b20.prismi.

23-primi.

€33-primi.

f3. primi.

!

ium FG, K1, )?*ount
sam angsli EFP, FGQ) , exter-
nus, (o internus iupna%lul‘l(.
G, guam anguli G F Q. FEP,
externus, (> internusin paralle-
lisQF,PE,inter f¢ aquales.
Itaque quoniam dxno anguli G,
F, trianguli ¥ G Q), duobns angulss F, E, triangwls EF P,
equales fun:yvergue virigue,laterags slis adiacentia F G ,
E F,agualia,per conflruciionem.s erunt quogue latera F Q
E P, inter [z aqualin : qua cum oftenfa fint aqualia rectu
MN,NO,erunt etiam MN,NOsinter f¢ aquales . E 1
ratione aquales inter f¢ erunt OB,NO,MN, LM, AL, pro-
prereag, recta A B, in quingue equales partes Ainifa erit .
Q!Od ‘ﬂ pr op‘.’/"m’”o ) .

PRAXIS hacbrenins ira demonflrabitnr. . Quoniam
reite ED,FK,GI,CH, parallela funt, quid ceniungan: ex-
trema equalism &y paralielarum ; [ecabitur ved@a B L, in
quatuor partes aquales,nec non ¢r reia A0, vt in praceden-
t5 praxi oftendimus,Omnes ergo quingus partes AL, L M ,
M N,N 0,0 B, aqusles erunt . :

AL IT ER. Pareturinfirumentum disifionibus linca-
rins in partes aquales accommodatsm s hoc modo . Duétss
duabus parallehs fatis magno
a0 inter f¢ diffantibus CD,
LE,d fumantur in virag; par-
tes omnino intcr [¢ equales quor-
cunquz , rot videlicet in wna,
gquot in alrera, & modice quan-
stasis,punitag, reffendentia li-
neis reltis jungantay , < qua pa-
rallelsinter fe eriét, cum conisun

gant extremaparallelarii aqua

lium. Si igitup benzficio circini reta A B , in quingue disi-
denda partes aquales transferatur ex quonis funds G , vfgy
adpunctum H, sa vt quinque [patia parallelarum inter G,
& H,mcludantur , dinifs it duta GH, ab illis paralleis
in quingue partes aquales,quibses partious i indata A B,
f (urnansur partes aquales, dinifa quogme erit A B.in quing,

&quales

n
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aquales partes . Seamanten offe GH , inquingue par-
tes agmales , itn demonfivabitnr. Dudlis ex C 4 N , spfi GH,
parallelis C 1., N M, aquainter [¢ guogue paraliela erun: ;
> b ipfis G K, K L, aquales in parallelogrammis G LK M;
Sermut tam anguli C NI, N O M, externus & internusin
pralolis N K,OL,qnim anguli ONM,NCI externus ¢
sasernsus in parallotis N M ,C Ioequales inter [e. Igitser cié duo
mnguli NoC, triangali CN 1,duobsis angulisQ,N, triangs-
4i NOM, equales [fnt, vterque virigue, laterague illis
adiacentin C N, N O, equalia, ex confiruclione , aerunt
quoque LateraC I, N M, inter fe aquakin : qua cum ofienfs
Jine aqualiaredis GK,K L, erunt quogueGK , K L, in-
2ov [e aquales . Eadimaus ravions omnes partes yeita G H,
offendentur aquales ; ac proinde reita G H , in quingue par-
PR AXIS etiambac breusus demonfreabitur hoc mo-
do . Ssmptis quingse interssnllis recia E Foab E vfque ad P,
rrm;e:s’:nraan A B, beneficio circini ex P, fqd aliguod
mreita C E, vt ad §). Erit enim hac yatione duits
reitn P Q) , Ainifn & parallehs in guinguepartes aquales, vt
in faamd%‘ praxi demonfiratum eft .”?é‘an £ fz'm redta
P quadmssrede A B, aqualis ¢ft , ex confiructione ,
sransferamur iv datam reitam ABdiifs quoqus evit A B;
. quingue partes aquales. Quosd oft propofitsien .

 THEOR. 31. PROPOS. 41.

[ S1 parallelogrammum cum triangu-
lo eandem bafin habuerit, in eifdemque
fueritparalielis, duplum eritparallelo-
grammum ipfius trianguli.

INTER parallelas AB,CD, & A E B

fuper bafin C D, conftituantur pa-
rallelogrammum A C D E, & trian- A
gulum % CD.Dico parallelogram- -

mum efle duplum trianguli BCD.

220.prims.
b3 primi.
< 29.primi.

426 .primi.

4-!.‘

| Cnlinpiidin gl Ry
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23 7.primi.

53 . s

€ 6. pron.

338 primi.

41.primi.
L &.prow.

838.primi,

bag primi,
i ‘.m

k2 8. primi.

¢ Dulia enimdiametro AD, in paral-
Ielogrammo,3 eriit triangula ACD,
B C D, zqualia; At parallelogram-
mum A CD E, duplum eft triangu-

C D liACDjbquodtriangula ACD,

A D E, 2qualia quoqueinter fc fint.

Igitur & trianguli B C D, <duplum erit idem parallelo~

grammum A CDE. Quamobrem , fi parsllclogram-
mum cum triangulo, &¢.Quod erat demonftrandum,

SCHOLIV M.

HINC fequitny , [i srianguium duplam habuerit ba-
fin, fueritque in eifdems pavaliclis cumn parallelsgrammo ,
eriangulum paralielogramwo «quale fo-
E re. Namfibafis CD, ﬁmdﬂtmdéa
vt fit DF, equalis ipfi CD, ducasurque
. reiaF B, erit trianguism B C Foduplum
< triangsli B C D, 4 quidtriangula BCD,
B DF, equalia fins : Eft astem d» paral-
lelogrammum ACDE , < duplums einfdem trianguli BCD.
€ Igitur aqualia eruns srianguinm B C F, ¢ parallelogram-
mum ACDE. ,

I D E M hoc theorema Ewuclidis demonfirari potefs so-
dem modo, i parallelsgrammum , ¢ triangulum aquales
habuerint bafes, & non eandem , fuerintgue in eifiem pa-
rallelis , vt cernis in parallelogrammo A C DE , ¢ trian-

§uloBF G, guorum bafes CD ,F G,

aquales funt . Duita enim diametro

LE__ B AD,inparallelogrammo,s erunt trian-

\ gua AC D, BF G, aqualia . Cum

igitur parallelogrammum A4 C D E,

C DF G Auplumfirtrianguli ACD;h guid dia-

meter A D, fecet parallelogrammsum

ACNDE, bifariam; i erit quogue idem trianguli BF G,

duplum . Eadem razione fibafis F G, duplicaretur , dp re-

8n ad B, duccretnr, fieret ttiangulym parallelogrammo

aqunle,quoniam trianguinm hoc® effet Auplum etians trian-
sWiiBF G, @re.

CON-
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CONVERSVM buini theoremasis duplex off , hoc

S I trianguli parallelogrammum duplum
fuerit, eandemque habuerint bafin, vel zqua-
les , & ad cafdem partes conftituta ; Erunt ip-
fa'in eifdem parallelis. Et fi parallelogram-
mum duplum fuerit trianguli, in eifdemque
pﬁallelis 3 erunt bafes zquales , fi non fit
€adcme. co L

SIT paralelogrammun_
ABCD, duplumtridgguli EBC, = __ D)
fine exndem habeant aﬂ, fine A

« Dico reltam anitam s

AE, parallciameffereéia B C,
Nam alins duttaparsllelaexA,
cadet axs futra AE, aus infra . Vade, vt in 3 9.vel o, pron
pofeofiendesmr pars aqualis toti , vt (v figura indicat.» Nam

parallelogyammum A B C D, trianguli BF C,
Quod of} nbfurduzs . .
in sifdepgus parallelis . Dico bafes
LCH,dr cdulnH 1, paralleln spfs A B, demonfirabimny
E F G illud quidens per hypothefin , hoc vero per 41.
lis F H 5 ducarsrgque reiia H E, erunt trianguln EF H s

orst

vde C, dsglirn > Quars triangula EBC ,FBC, vel

triangula E.B C s GB C, agnalia eruns,pars & totum— o

§ 1T deinde parallalogrammam. E

A BC D, duplum trisnguliEF G , :tm

BC,FG,effeaguales, Nam fi alse-

r#,nempe BC, fit maior, abfeiffa aqua HCE He

paraliclogramma ABC D, IHCD, effe aqualia, to-

tum & partem ; ( quis virsmaue duplum eft srianguli

propof. ) Quod eff abfurdum . Idem ofiendesns , fi bafis

F G, masor dictwr . Sienim abfcindatur spfi B C, aqus-

EFG, agualin,pars ¢ totum ; [ Nam virsmine asmi-
: O # disim

ags.primi.

b 6. pron.

*31.pripgi.




233. primsi.

Sgs primi.

¢33.primi.

ig1.primi.

116 &% EVCLID. GEOM. &&)

dism efi parallelogramm: A B C D ; Iliud qreidem per pro-
pof g l.le‘OPt vero ;o:r bypothefin . ) Quod eft abfirdum . P'

,EX PROCLDO.

S1 triangulum, & trapezium fuper eadem
bafi, &in eifdem fuerint parallelis , maior au-
tem linea parallelatrapezij fit bafis trianguli;
erit trapezium minus duplo trianguli: Si vero
minor linea parallela trapezij bafis fit triangu-
li, erit trapezium maius duplo trianguli,

[fint conflitmen trapelinm ABC D, ¢
triangnlum E BC , fuper bafim BC,
B G ' eandem , qua fit tamen maior, quam al-
tera linea A D, paralleln in trapexio
dato. Dico trapexium A BC D , minuseffe duplo trian-
8uli EB C. Cumenim A D , minor ponatur quam BC, fx-
maiwr A F, aqualis ipfi B C,¢ ducaturreits CF 2 que
eris parellelaipfi A B ; arque adev parallelogrammumns crit
ABCF, bguod duplum oft trianpuli E BC . Quare tra~
peium ABC D , cum fiz pars parallelogramms,minus erie
Auplo esssfdems trianguls E B C.squ0d ¢ff propofitsm .
AF _DE SINT rurfus trapsium, o trian-
Zulwm o veprime , (i bafis B C, fit mi-
. DTS qumre%ulinu”ulk[‘ AD,
B in trapexio dato . Dico trapezinm
ABCD, mains effo duplo trianguli EB C . Cum tnim
A D, maior fityquam B C, abfndasr DF, equalis itfi
B C,& ducarsir recta BF,c qua crit parallelaipfi CD; srgy
adeo parallel>grammum erit BCD F : aquod duplum eff
trianguli EBC. Quare torum trapexinm ABCD , quod fu-
peras parallelrzrammum B CD F, maixs erit dsplo eisfdem
triangult E B C.qued cft propofitsm . :

ID EM concludetser,fi trapexitm, & triangslum confti-
#uea fusring fuper aqualcs bafes, ita tamé vt niic quidé bafis
trapersf fit maior [mierc oppofito parailelo, nunc vero minor..

. ) TRA-

E xr I NT ERlineas parallelm AE, BC,
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* TRAPEZIVM habens duo latera op-
pofita parallela,duplut eft trianguli,quod ba-
fin habet voum latus trapezij coniungens duas

parallelas, verticem vero in medio punéolate- |-

ris oppofiti.

SIT srapexivm A BCD, cuins
dus latern oppofuin AB , D C, fint pa-
rallels, & fuper bafin B C,conflituatnr

: EBC,verticem E, babés
in medio punélo E , lateyis A D . Dico
srapezium A B C D duplum ¢ff¢ tvian
J’EBC.MMWMMIA .

%8 114, sad verticem,nempe B Eydonec coent cum C D,
proeradlo in F.Er quin paralels funt A B,C F,? erune angs-
Linlterns, BA E,FD E , aguales : v Supt antem & anguli
A E B, DEF, agwales,quippe gui adverticem E ; ¢ lasus
A Esrianguli A B E,lateri D E, triangnli D E F, aquale,
WZm/ia.s Igitsis Cpreliqua laters A B, B E,reliquis ln-
teribws, DF , ¥ E, aqualin eyunt, virumaque vivique,( re-
ligwi angmki AB E, D F E, aquales : atque idcirco triangn-
ia A BE,D FE, ex coroll.propos. 26 .usus lib.agualia eviiz.
Qucare.addits communi smangulo C D E , ¢ ernnt trianguls
C E F,equaliatviangula fimul A BE, CD E.¢ Eff astemn
& trianguiam B CE, eidem triangulo C E F, aquale, quod
bafesBE, EF, offenfz fint aquales , & ipfatriangula inter
eafdem fim parallelns . (i per C, duceretur payallela iffi BF.
§ 1gitur triangulum CBE , aquale erit triangulis ABE ;
C DE;dproprerea C B E,triangulum dimsidim eris trape

2ij A B C D, guod eff propofienem. ’

PROBL. 11. PROPOS. 4.

DATO triangulo zquale parallcld
grammum conftituerc indatoangulore
Gilineo.

DATVMI

229.primi.
b1 5. primi.

<26.primi.
r

d,

<38 priai.

F1.pron.

\ 42.
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210.prims.:
b33 prigai.

‘31. Ffimi-

S ¢1-primi.

38 primi.

f‘gmﬂc

DATVM triangulum fit ABC,
F G & datus angulus g;::h&ilineus D.
Oportet igitur coftruere paralle-
3 logrammii quale tridgulo ABC,
. habens angv.ﬁum zqualem angulo
D.Diuidatur latus voum trianguli , nempe B C, 2 bifa-
riamin E, & bflat angulus C EF, zqualis angulo D,
prout libet,hoc eft,fiue angulus C E F, vergat ad partes
C,fiue ad partes B,prout magis videbityr expedire. Du-
catur itemrper A,croéta A F, paraliela ipfi B C, qua fe-
cet E F,in F.Rurfus per C, vel Byducatur ipfi K F, Pal‘al
lela C G,occurrens re@z A F, produétz in G . Eritque
inapgulo C E F, qui dato angulo re@tilinco D, faétus
eft zqualis , conflitutum parallclogrammum CEF G,
quod dico eflc xquale triangula A 8 C. Du@tacnimre-
&ta E A; quoniam parallolagrammum CEF G, ¢ dupld
eft trianguli A E C; & triangulum A B C, duplum ciuf-
dem trianiguli A E C,cquod triangula AEC, A BE,fu
per zquades bafes E G, B E, & incifdem parallelis, fint
xqualiatErunt parallelogrammum C EF G,& triangu-
lum A B C,f ®qualiainter fe.Cum igitur angulus C EF,
fattus fit xqualis angulo D,conftat propofitum, Quocir
ca dato triangulo xquale parallclogrammum conftityi
mus in dato angulo reftilinco. Quod erat facicndum.

SCHOLIV M.

PR A X 18 huins problematis facillima oft s ipfa con

rudiione,

SVBEVNGIT autembhocloco Peletarins fubfiquens
problema, quod buiss propos.conserfum eff . .

DATO paralidlogrammo zquale triangu
Jum conftitiiere, in dato angulore&ilineo,
SIT datii parallelogrimum ABCD, ¢ datus angulns G.
Feaz angrlus CBE, angulo G, aqualis, fecerd; reite BE,rethii
A D,produiti in E: Extendasur quog BC, ad F, (5t C F,

«qualisrecia B C,¢r iiigatur EF. Dicotriangulam BEF,
. M babens
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babens angwium E B F yangulo dato G, equalem, aquale of-
Sfeparallsiogrammo A BC D . Du D E
Baensmredn C E, 2 erit parallelo- A
grammum A B-C D, duplum trian
1l BC E: Item triangulii B E F,
ciufdems trianguliBCE , duplum; B € F
 guid equalia fint triangula E B C,E C F. Quarec aqua-
Lsa inter fe erunt parallelogrammum A4 BCD, & triangu-
lum B E F . Quod eft propofirsm. )

PR AXIS quoque huius problematis Pelotarij ex ipfa
confruttions /u:'li: .

‘THEOR. 32. PROPOS. 43.
- IN omni parallelogramino, comple
menta eorum , qua circa diametrum

funt,parallelogrammorum, inter fe funt
zqualia. : ‘

IN ‘yanllelogrimo AB- P
CD, fint circa diametrum A Y
A C,parallelogramma AE- H 4
GH,CFGI,& complemen D
taDFGH, EBIG, vtin — F

36. defin.diximus.Dico com
flementa hzc inter fe eflc 2qualia. Cum enim 4 triangu
2 ABC,CDA, zqulia fint; Itemque triangula
AEG,GH A;fihecabillis demantur , * remancbunt
trapezia CBE G,CD HG, zqualia:7Sunt autem &
triangula CG I, C G F, ®qualia . Quare fi detrahantux
extrapezijs , § remancbunt zqualia complementa D F-
GH, E BIG.In omni igitur parallelogrammo,comple
menta,&c. Quod oftendendum erat.

SCHOLIV M.
Z O D E M. mado boc theoremsa demonfiratur a Proclo,

etiem

241.primm,

V32 primi.
‘G.pron.

43.

3 4 primi.

F3.pron.
* 34.prome,

§ 3 prom.
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b 3.pron.

d z.pron.

i r:.prdm.

b 3.prom.

G etiamfi duo parallelogramma circa

A B diamctrummon coninnganturin pun-
@( &0 G, fed vel veum ab altero fit femo
E tum , vel ambo [e mutuo interfecent.
C  Sit cnim prius vuwm ab altero deflés,

D H ) ;
sta vt complementa fint figure quin-
quangule . V't in parallzlegrammo A B C D, circa diame-
trum A C,eonfiflans sarallelogramma A EF G ,CHIK.

13 4primi.

€32.primi.

3 ¢-prim!.

[ 8 2.4.provsi.

Dico complementa DEFYH , BK I1F G, effe 2guanlia .

Cum enim= triangula A B C.C D A, equalia inter i fint;

Leemeriangula ALF ,CH I, equaliatriangulus AGF ,

C K 15p evwint religua complementa DEFIH,BKIF G,
agualia. S god eft propofirsin_ .

SECENT [riammutuo pa

G _B rallelogramma A Y. F G, CH-

K 1K, csrea diametram confifien-

¥ L tia , $4 Ut communem partems
5IC C  haboant 1L F M. Dico adkuc
complementaD EL H,BGMKX,

effe aqualia. Cum enim © aqualia fint sriangula AB C,
CD A;ltemn triangula A ¥ G, A F E;y erunt religua qua-
drilatera BCF G, D CFE, equalsn:Sunt . auzem yurfus
squaliatriangula 1 F M, 1 F L. Igitwr fi hac addantur di~
éhis quadrilaseris, € evunt figure BCI1MG,DCILE,
aguales. Cum igitur Ot equalia fint triangula CIK,
C 1H 3ueruntreliqna complementaBGM K,DELH,
etsmm aqualia. Quod eff propofitwm.

CONV ERSV M guogue huius theorematis cvm Pe-
letario emoniirabimus, hoc modo. ‘

S I parallelogrammum divifum fuerit in
quatuor parallelogramma, ita vt ex illis duo
aduerfa fint zqualia ; confiftentreliqua duo cir
ca diametrum. -

" DVCTIS duabusreidis EF, G H.gsa fine paraliels
rectis BC.C D, foq, feeent inl, disifum fis ;arallelogram-
mum A B CD,in quatuor parallelogramma,quorsun adscy

Jodso |

-
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%duo BEITH,DFILG, fint aqua '
{i&DimrcﬁgndquElG,CF- A L L B

IH civcadiametrum confifiere, hoc G it
oft . diametrum a puncto C,ad pun-
&um A , Auctam tranfire per pun~ D G

Gum 1.55 enim nd tranfit, feces din .
meter C K Ayroitam G H,in K, fi fiari potefl.é per X2 du-
catur L M , parallelnipfi B C . > Erunt igitwr complementa
BHKL, DG K M,aqualia: Ef}¢ autem D G K M,ma-
ins quam D G1F. Quare ¢pmaiuserit BH KL, quam
D GIF.CumergoD G I'F, aqualeponatur ipi BEI H;
d erit etiam BHKL, maisns qtiam BEIH, pars quim rotsm.
Qnod eft abfurdum.Non ergo diameter A C, rectam GH,in

X, fecas, fed per punctum I.tranfic. Quod eft propofieum.
THEOR. 12. PROPOS. 44.

AD datamre@am lineam,dato trian
gulo zquale parallelogrammum appli-
care, indato angulore&ilineo .

DA TA re@alineafic A, datum triangulum B, &
| datus angulus re&ilineus C. Oportet igitur conflituere
parallclogrammum ®quale triangulo B,angulum habés
x5ualem angulo C,& vnum latus x(}uale reéta A.Con-

ftituatur triangulo B,e 2quale parallelogrammum DE-

F G, habens angu-

lum EF G, anggulio A D_E 1
' C,2qualem,produ. c /

caturque G F ad G H

H,vt F H,fit zqua K

lis re&z A, & per b

H,f ducatur H I,parallela ipfi F E,occurrens D E, pro-
du@z in I. Extendatur deinde exI, per F, diameter
I-Eyoccurrens reéte D G,productein K&, per K duca
tur K L,parallcla il?ﬁ G H,fecans I H,protratam in L,

| di. prom.

31 pn'nn'.
b43.primi.
« 3.pron,

g2 primi.

3 8- primsi

peoducaturque B ¥, ad M . Dico parallelogrammum

831.primie :

LT

- ————
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L M F H,efle id,quod quzritur. Habet enim latus F H,
aqualedatz reGz A , & angulum H F M ,angulodato
* 5. primi.| C,zqualem , * cum angulus H F M, zqualis fic angulo
E F G,qui fa&us eft ®qualis angulo C : Denique paralle
vg3 primi.| logrammum L MFH, 2quale cft triangule B,®cum
zquale fit complemento D E F G,quod faltum eft zqua-
le triangulo B. Ad datam igitur reQam lincam dato
triangulo, &c. Qgod erat faciendum.

SCHOLIV M.

Qv O D figwisoptes,lineam ipfam A,datam,effe vrum
latus paralielogrammi, nom difficile erse transferre parallelo-
grammumF M L Hyadreitam A, ex ijs , gua in fcholio pro-
1053 1.buins Isb. docsimus . Si enim in Ny extremitate redly

A, fiat angulus aqualisangnlo M FH,

RS R & fumanr reda N O, agualis reita
F M,comploaturdg, parallelogrammum,
N A cen in 4icto fcholo traditnts fust , effe-

- dum t}‘!’h wd ’“lfim’;

SE D fortaffismagis ex fententia Kuclidis problema boc
conficiemus, i [uper spfam reitam datam confiruamss paral-
lelogrammsum, non astem fuper aqualemcuis(modi fuit re-
aF H,Ec.Sitergornrfusdatareda A B,datum triangu-
‘ um CD E, ¢ datns angulusF , oportcard, [uper reitam

A B, conflituere parallelsgrammum aquale triangulo CDE,
indato angulo F,quod ira efficiemus.Secto vno latere triangs
fi,vt D E,bifariam in G,duag, recta C G, fecante ex fcho
dio propos. 3 8.bntus lib.triangulum C D E, bifariam, produ-
catur reita A Byverfus eam partem, vbi parallelogrammum

conflruendum debet habere angw
BREDP 0O lum dato angulo F 5 aqualem, vt

1 : ; ZC N bic verfus A, fiatgy A 1, 2qualss
o H—2——B ifEG, dimidio larcris DR .

€ 83.primi. F ", / D;imifl in A, ,cor;ﬂimmn:l a1
. IR L K 2ulus H A 1, angulo E,aquaiss,

deorfum quidem , fi parallelos

grammum verfus fuperiorem partem fit confiruendum, feor-
[ vers, fi verfus inferiorem. Pofita awtem velta A I, ;qu}l.
/ ’ 1 8pfs
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PR

Ui ipfiE C,inngasnr reta t1 1.Et quindus larera 1 A;A T,
Aucbus Interibns G B, E C, aqualia funt, virnmgue virigue,
angulosd continent aqinles; 2 eruns triangula A H 1,EGC,
aqualiayPoft hacy, ductaper ], ipfs H Biparalleln I K< con
Farnatur in Ayverfas banc pavallelam angulus H A Liangs
lo dato-Fyaqualisfecerdy A Liretam I K, in L.4 Duttaquo
queper Hyipfi A L,parallels H M focants 1 K,in M; « eriz
parallelogrammum A H M Ltriangsli A H 1,duplum:Ef?
asszem & triangwlum C D B, trianculi E GCyduplum,quod
agualiaofienfa fint triangula E GC , D GC. Igirur cum
equaliafint d=monferata triangnla A H LE GCyreriit a5ua
lin parallelogrammum AH M L o & triangulsm C D E.
Zamvero, fumptarea LK dacareits A B, eqiali ) duca:
turreda K A produiaturgysdonec cum M H, produita coeat
inN,¢rper N, sgatur ip/:p H B, parallels N O,donecin O,
coeat cum K B.protraita,ac tandem L A, producasur ufgue
ad PinreitaN O.Dicoparallelogrammins AB O P, ffe
id,qsiod guaritur . EfE enim confistiatsm fuper dasars redam
A B,buZetq} anguiumB A P,dato angulo F,aqualem,teum
aqualis’ fis angsls H A Lqui angulo F , facts eft-aqualis .
Denigue aquale eff dato triangsilo C D E,beum equale fir pa
rallelogrammo A H M L,quod triangulo C D E 4 oftenfum
fuit aquales. ' .
PRAXIS wero huius problematis & confirudtione pfs
non differt , nifi quod vecta H 14 Aucinon deber, neqsisreltn
C G . He enim propeer desnonfirationem tantum diséla funt.
ADDIT hicaliudproblema Peletavinshoc mods .

AD datamre@am lineam, dato ‘parallel&
grammo conftituere zquale triangulum,in da-
to angulore&ilineo, _

SIT datareita AB; B F £
drium parallelogrimuen ,__]-A
CDEP, dpdarns angn-
lut L. Producatter C D,ad
G DG, .,udigagipﬁﬁ I AC a
C D, drinngarnr G Esreda:Eritd triavgulum C B G]} pll‘
. ralielon

ag.primi.
5 s 1.primi.
c23.primi.
421, prims.
© 41.primi,

f o pren.

v

81 3.prisi.

by i apfl.ﬁl..
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-y LIBER I &9 1

~== rallelogrammum G HIK , zqualetrianguloR , ha-
== "ns angulum G,%qualem angulo D. [tem fuper reGam
- -~ _X,paraliclogrammum IK L M, 2quale trl:u:{gulo G,
=== bens angulum K, zqualem angulo D3 Et fic deinceps
— “ocedatur, fi plura fugrint triangula in dato reQilineos
-=— —*8umq; erit, quod jubetur . Nam tria parallelogram-
==y cosﬂhu&a » quas . quidem aqualia funt reQilineo da-
== AB C,conficiunt totum vnum paralleltﬁrammum ,
- 10d fic demonftratur. Duoanguli EF G, HGK,in-
= P fe funt zquales, cum vter?uc aq;t{alis fit apgulo D.
== ddito igitur communi angulo F & H,erunt duo angu-
== E F G, F G H,® qui duobus re&tis zquivalent,  zqua-
== s duobus angulisH G K,F G H,id¢oq; hi li Ruo-
—=: - -ugetiam relis zquales erunt. ¢ reF G, GK,vnam
—a=  »%amlineam cfficient. Eadem ratione oftendemus,
. H, H I,vynam reGam lineam efficere, propterea quad
- uoanguli EH G, HIK, ®quales inter fc funt , (*cum
at 2quales oppofitis angulis zqualibus EFG , HGK. )
__ &duoanguli HIK,IH G, duobus funt re&is 2qua-
——15, &c. Cumigitur ELF K, fint parallelz ; ;Itemque
———F, I K,quod vtraque parallela fit re@x HG 3 Paral-
~ . ilogrammumericE FK I. Eodem modo demonftrabi-
~— ur, parallclogrammum I K L M,adiunGum parallelo-
_rammo EFKI, conftituerc totum vnum parallslo-
—=="" rammum E F L M . Ad ditam ergo re@am linecam EF,
=== #ato re@tilineo A B C , conftituimus zquale parallclo-
--.:— tammum E FL M, habens angulumg s zqualem an
= mloDydato . Quoderst efliciendum .

- SCHOLIVM.
— - P AR Irsticne, propofitis quoscung; vedtikineis, conflitne-
. = wus illis parallelogyrammuns L4sale , i omnia vefoluantur in
- =~ vianguln,quibus aqualia parallelogramma exhibeanturfin
- talts fingnla , per propof. 4. wlxn[n’fum eft in hoc proble-
— wate.Nam cum onsnia bacparallelogramma efficians ynum
varallelogrammum, vii hic demonfiratum fuie , conflitutsm
it parallelogrammum aquale rectilincis propeficis. Ve fi quis
. = meelligas duo vecislinen propofien A B ¢ C ; Atque A B,

.2 g, prom.

b 39 primi.
<3.prom.
1 \privi.

34 primsi.

£ 29 primi.
53 8.primi.

- P refol-
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refoluatur in triangula A, & B fingulssg, triangslis A,B,C,
| fingula parallelogramma EG,GI1,IL, fuper redas EF,HG,
1 R, inxta aytem huiss problematis , aqnalia conflituantwr,
ex propofs 44, ert conflyuiium parallelogrammam totsim
EFL M, equalc dwobus refiilineis A B ¢» C . Et fic de
pluribus . : -
PR A X 18 antem buins problemaris ex praxipraceden-
tis propef fapiss repetitapetenda off . '
H V C referrs potetis problema vtiliffimum ex Peletario ,
quod mos tamen alia ratione , (& brewiors demonfirabimus ,
i3 bunc modsm .

D ATIS duobus re&ilineis inzqualibus,
- exceffum maioris fupra minus inquirere ., °

~ c ¥ SINT dusa
b \ reitilinea A ,
) \ & B.firg, A,

D

- Q@ B maius. Opor-
tet igitur indagare,qua magnitudine recistinewm A, fupere
sgs.primi.| vectsismewm B. .Fias parallelcgrammum C D EF, in quo-
' cungy angulo D, aquale maiors rectilineo A.Ex fuper reilam

C D, parallelcgrammum CD G H , in eodem angulo D,
equalerectilineo minors B. Quoniam igitur parallelogram-
wminm C D EF, fuperat parailelogrammum CDGH, paral-
lelogramms EF HG ; fuperabiz quoque figura A  fignram
B,codem parallelogrammo EFRG. Quod eff propojsescrs .

A D AT A re@a linea quadratum
"defcribere.

SIT datareta A B, fuper guam oporteat quadra-
brg.primi.| tum defcribere . Ex A& B, °educantur A D, B C, per-
pendiculares ad AB,fintque ipfi A B,zquales, & conne-
ctatur reGta CD. Dico ABCD, efle quadraturh. Cum

enim
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enim anguli A,& B,fint re®i, 2 erit AD, :
B C, patallele : Sunt autem & axquales, © C
guod vtraque 2qualis fit ipfi A B, Igitar
& A B, D C, parallelz funt & xquales;
& ideo parallelogrammumeft ABCD,in :
uo,cum AD, DC, CB, 2qualesfintipfi A B
B,omnes quatuor linex ®quales exiftunt : Sun't autem
& om;Pc(s’puatuor anguli re&i,cum C,& D, zqualcs

fint oppohitis retis A,& B. Quadrati igitur eft ABCD,
ex definitione ; Ac proinded data reéta linea quadra-
tum defcripfimus. Quod faciendum erat.

EX PROCLO.

LINEARVM zqualium zqualia funt
adrata : & quadratorum zqualium zquales
unt linez, '

SINT primsum relfs AB, CD, equa- -

les. Dico et pesibare ABEF,CDGH, E—EH_G
. aqualia quogue effe. Duitis enim diame-
tris BF,D H,erint dsio laters BA, AF, A TEC
trianguli BA F, duobsis lateribus B Cy > D
CH, rrianguliD CH, equalia, virumque Vevigue , eum
[ ex defnitione quadratireite AF, CH , aqualey fint rectis
AB,CD : Sum autem,l> anguli A, (»C, equales, nempe
redti,d Igitur triangula BAF, DCH , egualiy ertint. Qus
coum fin¢ dimidia quadratorum , erunt & quadraca tota
agqaalia. Quod eft tropofitum . < ‘

SINT demdequadrata ABDE,BCFG, - A
aqualia. Dico limens quogue itforum A B,
B C,aquales effe.Conungantur enim qua~ < ;
drata ad angulum B, vt rellad B, BC, in B
dire&tum conftituantur. Et quoniam anguli °
ABG, ABD, funtredi,ferunt & rela
G B, B D, indiret:m conflituta. Dlcan- F c
tur diamesri AD,CG iunganturquereéia AG , CD . Quo-

' . P 2 wmam

- , -

228.primi.

b2 3.primi.

34 primi.

4y trimi.
3 4.primi.

fr g prim:.
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ag 9. primsi.

bay.primi.
*3.4.primi.

426 primi

| 019 primi

l £ 3 #oprimi.

uiam igitwr quadrats ABDE ,BCF G,
A _R aquduﬁmqr‘mé- triangula ABD,
G BCG, corum dimidia,aqualia. Addsto er-
g0 communi triangslo BCD, fiee rorii trian
gulum ACD , totstriangulo G DC, equa-
ko&”‘”‘."i‘l‘A DaGDCaM
F c eandi habeant bafin C D,ad enfdemi fine
partes, 2 in oifdé funs paralielis : ideoque parallela funt AG,
CD. Et quoni, vt in fcbolio propsf.3 s.efiendimms diameter
in quadrato [ecar angulos quadrati bifarians, erunt anguli
DAC,GCA, slrerns famireédirideoque aguales. b~
rem, s & parailel e fumt A D,C G. Igitur parallslogrammii
¢ff AD C G; acpropterencroita A D, C G,aquales . Quo-
niam ergo intriangulis ABD,BC G, lateraAD,CG ,
aqualia funt , o angmli, quibns ea latera adiacent, inser
fastiamaquales  cum fint femireltiy vt in fcholio propof. 3 4.
offenfum fuit ; 3 erunt reliqualntora aqualia , nempe A B,
ipfi B C, dre. Quod off propofisum .

SCROLIV M. -

POSSENT hecomninmulto bresins probari per [u~
perpofizionem quadrati vnins fuper aliud . Nam fi linea fint
aquales o fi vna alteri fuperponatur ; congruent ipfa inter fe.
Cum ergo (r anguli fint cquales y nempereddi, conseniont
guoque ipfiinter [¢, ideody totum quadratum toti quadraso
congruet . Qusd fi ‘?nadnu fine agualia , congruent ipfa in-
ser fe,propter aqualitatem angslorum . Igitur &y linas: alins
vium quadratwm alio maisa effes .

PR A X IS autern buiss problematis perfacilis off . Si
namque ad dasam reliam A B,inaltero extremornm , vt in
A, erigasnr perpendicularis A Dyipfi Auta reia AB, aqualis,
drex B,ér D, adinternalivm einfdem A B, duo arcus de-
[eribansur fafe in C,interfecantes , iunganturquerea BC ,
DC,conflructi evir #tié. N3 A BC D, ci ex c8firuitio
we fit figura aqualia laterum, atque adeo latera oppofita
habear aqualia, parallelogrammum erit, vt ad initssi fcho-
iy propef 3. g.demonfiranimus . Exifiente ergo angulo A yre-
&o,* ersns ¢ B, D, reddi,necnen ¢ & oppofiens angsius C,ére.

/ HEOR.
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THEOR. 33. PROPOS. 47.
IN reQangulis triangulis,quadrati,

ente defcribitur, zquale eft cis, quz
a lateribus re¢tum angulum continenti-
bus defcribuntur , quadratis.

IN trifgulo ABC,
angulusBA C, fitrea
&usyr defcribanturque
fuper AB,AG,BC,
uadrata ABF G ’
ZCHI, BCDE. Dico
uadratum BCDE, B
zefcﬂptum fuperlatus %
B C,quod angulo re&o opponitur , zquale effe ducbus
uadratis ABFG,ACHI,que fuper alia duo fatera furt
foripta,fiue hzc duo laters aqualia fint, fine inaqua-
lia.Ducatur enim re@a A K, parallela ipfi BE, vel ip-
fi CD, fecans BC,in L,& iungantur re&= AD, AE, CF,
BH. Etquia duoanguli BAC, BAG, funt reé, < erfit
re@aG A, A C, vna linea re&ta 3 eodemque modo I A ,
A B,vna re@a linea erunt . Rurfus quia anguli ABF,
CBE, funt aquales,cum fint re@i , fiaddatur commtinis
angulus A B C, d fiet totus angulus C B F, toti angulo
A BE, zqualis;Gmiliterque totus angulus BCH , toti-
angulo A CD.Qaoniam igitur duolaters AB,BE,
trianguli ABE,2qualia fint duobus lateribus FB,B C,
trianguli F B C, vtrumque vtrique,vt conftit ex defini~
, tione quadrati ; Sunt autem & anguli ABE, FBC, con~
teriti hifce lateribus xquales, vtoftendiinus § « Erunt
triangnla ABE,FBC,zqualia.ER autem quadratum,feu
parallelogrammum AB } G, ¢duplum triangui BB C,
.cupxfint tater parallelas BF,CG, - & fuper-eandem bafin

uod a latere reum angulum fubten- }

46.

46 primi.

b3 1.primi.

*1.4.primi.

d ‘.M, .

¢ e primuie
g priwi.

B F: Ecparallelogemmum BEK L , dupluin ttiangelt

P 3 ABRE,
T
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1g.pron.

b g.primi.

ABL, quod fint inter .
parallelasBE,AK,&
fuper candem bafin
BE. Quare * zqualia

N [@ erunt quadratd A B-
FG, & parallelogra-
o’ mum BEKL . Eadem

v ratione oftendetur,
zqualia eflc quadratum A CHI, & parallelogrammum
CD K L. ® Erunt enim rurfus triangula ACD,HCB,
®qualia,ideodue corum dupla, parallelogrammum vi-
delicet CDKL,& quadratum A CHI, xqualia erunt .
Quamobrem totum quadratum B C D E, quod compo-
nitur ex duobus parallelogrammis BEKL ,CDKL,
zquale eft duobus quadratis ABF G, AC HL Inre-
&angulis ergo triangulis,quadratum &c.Quod demon-
ftrandum erat.
SCHOLIV M.

FACILE ex theoremase ifto quinis intelliget,im triangnlo
amblygonio guadrarum lateris obtufo angulo oppofiri mains
effe duobus quadratis fimul aliorum dusrum laterum : In
quosis autem triangmlo guadratum [ateris vni acutorum an |
gnlorum oppofisi minus effe duobus quadrasis fimul aliorum

laterum . Nam fi angulus coariiaretny donce fieret
rediussmanétibus §sdem lateribus esm ambientilnsy euade-
ver lasss oppofitsm minws : Si astem acutss angulus dilata-
vetur,donec fievet rettus, manentibss ijfilem laseribus cii am
bisntibus fierer latses oppofitsen maius , vt patet . Cum ergo
quadratum lateris angulo reéto oppofiti aguale fit bic often- ¥
Jim duobus quadrasis smnl aliorum duornm laserum;peripi |
cuum eft,quadratum laterss obts:[o angsilo o pofisi effe massss
duobus quadratis fimul aliorum dsuorum Intersim : quadra-
teuan vera lateris angwlo acsto oppofiti effe minsus duobus qua- |
araric fimul duorum laterum reliquorsm. Quanto auter il- |
lud maius fir, & quanto hoc minus , demonftrabss Enclides
lib. 28700 12.8p13.
QVONIAM wers theorema. bocpulcherrimum efls
veslieatesq, habet infignes, opeva pretiii iudicans tentare,nii

lud
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illnd alijs s demonfirari poffit, variata aliquantslii confirs .
chione;qued Pelstarisi fine propertionsbus fiers poffe negasit,
Sit ergorsr(m trisguliéc ABC, . :
cxims angwlss BAC, rectus fit, H
prodntiisg lateribus B A, CA, . B X
adpartes angulsrectisfiart AD, L AT
AE,itfis AC, AB,aquales ; & A g
per C,D,B.E.IPﬂIA B, AC, CroodeesNE 54 P
parallela agitur coeuntesin F , SVOOR, .+ SO
G.Etquiam palullclagrmrnis . °_F
.CD,BE, taminteraDF,FC, * Vs prims.
oppofitis lssevibus 4C, 4D, B L € g
wam latera EG,GBylateribus oppofisic AB , AE, agualia
- [unt erit virumaue parallelogrammum aquilaterum:Seddn | -
anguliomnesredtifunt.® Nam F,G, oppofitisredis D.AC , ;34.primi.
E.AByequales funt,ideog, recti: Anguli autem C, D, B, E,re . l
&ifunt,g viornis C, D,cum redo D AC, &> vterniss B, E,
caum re&o EAB, < aqualis fit duobus rectis . Quadrata erge | ¢39.primi.
| funt CD, BE,laterum A C, AB. Produéss etiam latersbus
F D,GE,donec conuenian: in H,eriganturin B, C, ad BC,
perpendiculares BI,C K, fecantes GH,FH,in I, K, iunga-
turgyrelin 1K. Ef quia, fi & rectis angulis IBC,ABG, an-
[feratur communs angulus ABI reliqui ABC,GRBI, equa-
les funt;funt aiit (o recii anguli BAC, BG1, aquales;erunt
duo angsli A, B,trianguli ABC,duobus angulis G, B, trian
guli GBI, aquales,vterg, virigy: Sunt autem ¢y latera AB,. .
GByillis adiacencin agualiayb quadratum B E. 4 Igitnur ¢ 1420 prigi-!
tams latera BC,BI guam AC,G1, aqualia erunt , & reli-
gui angwli C, 1, pquales. NG alster intriigulis ABC,FKC,
agwalin eruns tam latera BC,C K quam AB, F K, & an-
guli B, K :propterea g duo anguli A,C, trianguli ABC due- p .. . -
bus angults F,C rrianguli F K C,aqxales funs,(cums A,Fre | . f
|

&i fint, & duo anguli C,reliqui duorum re@orii; dempro com |
muni ACK)dr latera AC,CF,illi adiacentin aqualia , ob 2
guadyatum C D.Quare rede BI,C K, < ipter [ etsii aqua- g

les eviie.£ Cum ergo fint quog, payallels,s. eriit ctiaws BC, 1Ky | 28 .primi.|
F aquales Or parallele . Suadratum igitur ¢8 BCK1I , Interss | 83 3. primis

| BC,cumy quaruor esus latera [int aqualis, @r omnes angulive | .
&, * gquod angili I, K, oppefizis reciis C, By aquales fins. Dice
L : Py erge

BT T
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L MF H,efle id,quod quaritur, Habet enim latus F Hj
aqualedatz reftz A , & angulum H F M ,angulodato

v 5.primi.| C,zqualem ,* cum angulus H F M, zqualis it angulo

b3 Primi.

E F G,qui faGus eft zqualis angulo C : Denique paralle
logrammum L MFH, 2quale eft triangule B,® cum
zquale fit complemento D E F G,quod falum eft 2qua-
le criangulo B. Ad datam igitur re&tam lincam dato
triangulo, &c. Quod erat faciendum.

SCHOLiv M.

Qv 0 D figwiscpret,lineam ipfam A,datam,efle vnum
Latus parallelogrammi, nom difficile erst transferre parallels-
grammumF M L Hyad rectam A, ex ijs , qua in fchelio pro-
pes.3 1 osisis Isb. docsimus . Si enim in Ny extremitate redly

A, fiat angulus aqualis angnlo M F H,

o X & fumaur reda N O, agualis reife
F M, compleaturd, parallelogrammum,
N A cess in dictd feholio traditums fust , effe-

étum erit, qued guaritur,

S E D fortaffis magis ex fentensia Buclidis problema hoc
conficiemus, i fuper itfam rectam datam confiruamus paral-
lelogrammaumynon antem fuper eqsualemycuisfimodi fuit re-
daF H,cc.Sitergornrfusdatareita A Bydarum triangs-
lum CD E, ¢ datns angulusF , oportcatd, [per retam
A B,conflituere parallelsgrammum aguale triangulo CDE,
indato angulo F,quod ita efficiemsus.Secto vno latere sriangm
%i,ve D E,bifariam in G,dkctacf, reita C G fecante ex fcho
Lio propos. 3 8.bwrns lib.sriangulum C D E, bifariam, produ-
catur reta A Byverfus eam partem, vbi parallelogrammum

DG E confirsuendum debet habere angn
P lum dato angulo F o aqualems, vt

- gulus H A 1, angulo E, aqualis,
Inm L K deorfum quidem , [i paralleles
grammum verfus fuperiovem partem fit confiruendum, feor-
[iws vers, fi verfus inferiorem. Pofita antem vella A 1, 4qn7_
;o liepf

X ; 2; N hic verfus A,fiatdy A H,equalss
o H—2——B iwfEG , dimidio larcris DB .
€ 53.primi. ‘—}7 Deinde in A, cconflituatur an
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LiipfE C.imngaswr recia H 1. Es quinduo latera H A;A T,
duobus lateribns @ E, E C, aqualia finty virumaeue vivigus,
angulosd; contment aqriales; 2 ermis triangnla A H 1,LEGC,
aqualingPoft hacys ductaper L, ipfs H Bsparalleln I K < con
funatur in Ayver(as hanc parallelam angulius H A Lyangs
lo dato Fraqualis,focetdy, A Lyredam I K, in L.4 Duttaquo
qneper Hyipfi A Liparallela H M. fecante I K, in M; « erit
paralleligrammeum A H M Litriangnli A B 1,duplum:Ef
atszens & triangulum C D E, trianguli E GCduplum,quod
agualiaoftenfa fint trianguia EGC , D GC. Igiturcum
equaliafint demonfirata triangula A H LE GCyreriit 514
lia parallclogrammum AH M L ; & triangulnm C D E.
Tam vero, fumprarelia LK datareite A B, agialiy duca:
tur redta K A producaturiydonec cum M H, produdin coeat
in N, per N, agatur ip;’ H B, parallela N O,donecin O,
coeas cumn K B.protracta, ac tandem L A, producatur vfque
ad P,inreitaN O.Dicoparallelogrammism A B O P, effe
id, qsiod guaritur . Eft enim conflithtsm fuper dasars redam
A Byhaberg, angulumB A P,dazo angulo F,equalems,tesum
dqnalis fiz angwls H A Lqus angulo F , faitis oft aqualis .
Denique aquale eff dato triangulo C D E,besum aquals fit pa
vallelsgrammo A H M L,quad triangulo C D E 4 oftenfum
fuit aquales. : :
PRAX IS wvero huius problematis & conflruione ipfa
non differs , nifiquod velia H 14 duci non deber, nequerella
C G . He enim propter demonfiyationem tantsm dulle fiunt.
A DDIT hicaliudproblema Peletarinsyhoc modo .

AD datamre&am lineam, dato ‘parallelo-
grammo conftituere zquale triangulum,inda-
to angulore&ilineo .

S$IT dataretaAB;

B F__E&
drcum parallelogrimuem
IE‘DEF,é'lamang:-‘A @
L.ProducaturC D,
Gyt DG, equalisfilipf K 1 AC G

C D, ¢ inngarur G Esrecla:Brisd, triasguinm CE G, pa*
rallslo-

a2 4.privi.
i® 2 1.primi.
c23.prims.
421, prims.
* 1. primi,

Ty pren.

813 primi.

"4’3 lpﬂ'ﬂ”..
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s g-primi.

Q.

Sgg. primi.

rallelogrammo C D E Fyaqualeyvt demonstrasimus fcholio
propos. 41. 4 Fiat sam fuper data recta A B, parallelogram-
mum A B H I, aquale triangulo C E G, hoc eff, parallelo-
grammo C D E F,babens angulum A, angnlo L, aqualem;
G produtasur ALad K, ve [ LK, agualisipfi A 1, iunga-
turd, reitn B K. Dico trsangulum A B K., confictutum fiper
datam rectam A B.habensg angulum 4, egualem dato an:
glo L , aquale effe dato paraliclogramms> C DE F.Cum
enim triangulum A BK , aguale it paral!:logramms A B-
H I,2x ftholio propos. 41.qu 3 auale eff confiruitum peral- |
lelogrammo C D E, F conftat propofirum. .

PRAXIS huinfee problematis & conGiructione non dif
fert ; difficilisgy non eft, i adbibeatsr pracedens praxis, qua
triangulo EC G , parallelogrammum A B H 1, fuper data
reiin A B,in daso angulo A, confirnatnr.

THEOR. 13. PROPOS. 4s.

AD datamre&am lineam,dato re&i-
lineo zquale parallelogrammum confti
tuere,in datoangulo reilineo.

QY AMVIS Euclides proponat hoc problema ab-
folut¢ , nonaftringendonos ad certam aliquam re&tam
lincam datam,vt jn precedenti propos.44.fecerat,tamé
quia in fequentibus frequenter vlurpatur in datare@a
linea, placuit ipfum proponere vni cd data re&a linea.
Sit ergore&a data E Fjreilineum ABC,& datus angu
lus D. Oportet igitur conftruere ad datam re®¢am E F,

arallclogrammum 2quale re@ilineo A BC, quod ha-
cat angu%um xqualem angulo D. Refoluatur re&ili-
nedin triangula A,B,& C.Deinde trizngulo A, ¢quale

EFE R IM paraliclogrammi

‘ & conftituatur EF-
\k GH, fuper re&3
6 K X EF,labensangu

lum F, angulo D3 2qualem . ftem fuper retam G H,
paralle- |




i

4% LIBER I & 15

t;nllelogrammum GHIK, zqualetrianguloB, ha-
s angulum G,equalem angulo D. Item fuper reGam
1K, parallclogrammum IK L M , »quale trlatagnlo C,
habens angulum K, zqualem angulo D5 Et fic deinceps

rocedatur, fi plura fugrint triangulain dato reilineo;
£&um s erit, quod iubetur . Nam tria parallelogram-
ma conftrula , quz,quidem squalia funt reilinea da-
to A B C,conficiunt totum voum parallelogrgmmum,
quod fic demonftratur. Duoanguli EF G, HG K, *in-
ter fe funt zquales, cum veerque aqualis fit angulo D,
Addito igitur communi angulo F & H,erunt duo angu-
i E F G, F G H,b qui duobus re&is zquiualent, c 2qua~
les duobus angulis H G K,F G H,idgoq; hi :juo-
bus etiam reis 2quales erunt. 4 Quare F G, GK, vnam
reGam lineam efficient. Eadem ratione oftendemus,
E H, H I,vynam reGam lineam efficere, pr(;Pteru quod
duoanguli E H G, HI K, ®quales inter fc funt , (*cum
fint 2quales op oletis angulis zqualibus EFG , HGK. )
¢& duo anguli HI K, I H G, duobus funt re&is zqua-
les, &¢. Comigitur ELF K, fint parallclz ; ; Itemque
E F, I K,quod vtraque parallcla fic re@xH G 3 Paral-

“lelogramimum eritE FK I, Eodem modo demonftrabi-

tur , parallclogrammum I K L M,adiunGum parallelo-
grammo EFKI, conftituere totum vnum parallelo-

rammum E F L M. Ad datams ergo retam lineam EF,
sato reiilineo A B C, conflituimus zquale parallclo-
grammum E FL M, hsbens angulum F , 2qualem 3n«
gulo D,dato . Quod erdt efficiendum .

. SCHOLIV M.

P AR I ratione, propofitis quotcung; velilinais, conflitne-
msss illic parallelogrammanm eqnals , § omnia refolunniur in
srianguln, quibus aqualis parallelogrammae cxhibeanturfin
gulie ﬁmﬁ‘,’ per propof- g1, velnti facium eff in boc proble-
mare. N aws cums omnin bac pavalielogramma efficiant ymnm
parallelogrammum, vii bic demonfiratum fuit , conflitntum
erit parallelogrammum aquale ractilincis propoficis. Ve fi quis
inselligat duo regtilinea propofits A B o & C ; Arque A fB N

P refol-

.3 foprom.

S 29, primi.
€2, prom.
&1 p\privmi.

3 4uprimi.

£ 29.primi.
l;cm-

T ———
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L refoluatur in triangula A, & B fingulssq, triangulis A,B.C,
fingula paralielogramma EG,G1,IL, fuper redas EF, HG,
1 K, iuxta aytem huius problematss , aqualia conftitnnntser,
ex vropofl 4.4, erst conflyusium paralielogrammam totsim
EFLM, agunale duobus rellilineis A B & C . Et fic ds
pluribus . : .
. PR A X IS antem bnissproblematis ax praxi praceden-
sés propef.fapiss yepetita petendn ¢ff .
H V C refervepoterit problema veiliffimum ex Peletarso ,
quod nos tamen alia ratione , (& bresssors demonfiyrabimms o
11 owne modums . ‘

D ATIS duobus re&ilineis inzqualibus,
- exceflum maioris fupra minus inquirere . *

h C F SINT dasa
S . reilmean 4 ,
- & B.fitg, 4,

j D

. Q@ E masus. Opor-
tet igitur indagare,qua magnitudine redsiinenm A, fuperes
sgs.primi.| rectlineum B. . Fias parailelegrammum C D EF, in que-
- cungy angslo Dy aquale masors reclilineo A.Es fuper reitam
C D, parallelcgrammum CD G H, in eodem angulo D,
egualerectilineo minors B, Quoniams igitsur parallelogram-
wmum C D EF, fuperas parailelogramman CDGH, paral-
lelogrammo E¥ H G ; fuperabit quoqus figura A , figuram
B,eodem parallelogrammo EFRG. Quod cff propofstsm .

“45- PROBL. 14. PROPOS. 46,

A D AT A refta linea quadratum
‘defcribere.

SIT datare@a A B, fuper quam oporteat quadra-
bsr.primi.| tum defcribere . Ex A,& B, o educantur A D, B C, per-
pendiculares ad AB,fintque ipfi A B,zquales, & conne-
¢tatur re@ta C D. Dico ABCD), efle quadratum. Cum

_enim
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enim anguli A,& B,fintrei,2erlit AD, 4 -

B C, patallelx : Sunt autem & xquales, —C

quod vtraque zqualis fit ipfi A B, Igitur

5 & A B, D C, parallelz funt & aquales; |

& idco paralle[‘:agnmmum eft ABCD,in
o,cum AD, DC, CB, zqualesfintipi A B
B,omnes quatuor linee 2quales exi&nnt

& omnes quatuor anguli re@i,cum C ,& D, < zquales

 fint oppofitis reis A,& B. Quadratitigitur ¢ft ABCD, |{

ex definitione ; Ac proinde d data -regaljnea Quadra-

tum deferipfimus. Quod faciendum erat,

EX PROCLO.
LINEARVM zqualium zqualia funt

?uadrata : & quadratorum’ aqualium zquales
unt linez, o

SINT primsum refle AB, CD, egua-
les. Dico éarii qundraca ABEF,CDGH, k—EH..G
. agqualid quogue effe. Dpttis enim diame. N
tris B, D H,erent dsio lazera BA, AF, ATBC
trianguli B A F, duobws lateribus B Cy > D
C H,trianguli D C H, wqualia, virnmque vevioue , eum
[ ex definitione quadrasiveiie AF,CH, dqualer’ﬁm redtis
A B, CD : Sunt autem, % anguli A, ¢» C, 2qyales, nempe
redts. 4 Igitur triangula BAF, DCH , egualiy ergine. Que
< cum fint dimidia quadratornm , erunt & quadrata tota
aqualia . Quod eff tropofitum . S '
SINT demmde quadrara AR DE,BCFG, A
agualia. Dico limeas quogse ipforum A B, E
B C,aquales 2ffe.Consung antsir enim qua- W
drataad angulum B,vt reifa 4 B, BC, in G/ B
direltum conftirantsr. Et quoniam anguli
ABG, ABD, funtreiti,ferunt & refle
G B, B D, indiret::m conffituta. Ducan~ F c

tur Asarpesri A D,CG lunganturquereéte AG , CD . Quo-
o . P 2  wam

- . -

:Sun't autem |

228 primi.

b2 3.primi.

34 prim:

dg.prim:.
€3 4. prims.

fr g prim:.
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ag 9. primi.

b, }7.”‘”': 0

3. primei.

4:0'.plmi-

" 1 0ag.primi.

I £ 3 4eprimi.

wiam igitnr quadrata ABDE,BCFG,

A_R aqualiafunt , ersnt & triangula ABD,

BCG, corum dimidia,aqualia. Addsto er-

g0 commsni trinngmio BCD, fier tosii trimn

gulum ACD , tots tri 0 GDC, equan-

le . Quare trianguia ACD ,GD C, cwn

F c eandé habeant bafin C D,ad eafderms, fint

partes, *in sifdé funs parallelis : ideoque parallela funt AG,

CD. E? quenia, vt in fcholio propsf-3 s.ofiendimus,diameter

inquadrato fecat angulos quadrati bifariam, erunt angul

DAC,GCA, slterni femireidi,ideoque aquales . Quamob~

rem, s (& parallel s funt A D,C G. Igitur parallelogrammi

ef A D CG; acproprerencreiie A D, C G,aquales . Quo-

niam ergo in triangulis ABD,BC G, latera AD,CG,

equalia funt , Gp anguli, quibus ca Intera adincent, inter

Jostiamaquales , cum fine femireliy vt in fcholio propof. ;4.

oftenfum fuit ; & erunt reliqualntora agualia , nempe A B,
ipfiB C, &rc. Quod aft propofisnms .

SCHOLIV M. -

G

POSSENT hacomninmulto bresius probari per fu-
perpofizionem quadrati vnins fuper aliud . Nam filinea fint
equales , fi una alteri fiperponatur ; congruent ipfa inter fe.
Cum ergo ¢ amguli fint squales , nempereddi, consensemt
quogue spfiinter [, ideogs torsm quadratum soti quadrate
congrust . Qusd fi Juadnu fine aqualia, congruent ipfain-
ter fe.proprer aqualitates angwlorum . Igitur (o lines: alins
vaum quadratm alio maisa ¢ffet .

PR A X IS autern buins problematis perfacilis eff . Si
namque ad datam rellam A B,inaltero extremornm , vt in
A, erigatsr perpendicenlaris A Dyitfi Rasa reita AB, equalis,
drex B,ér D, adinteruallum einfiem A B, duo arcse de-
[eribansur fafe in C,interfecantes, iungansurquerefe BC,
DC,confiruld i erit atii. N& ABC D, ci ex c3firuttio
we fit figrra aqualin laterum, atque adeo latera oppofita
habear aqualia, parallelogrammmum erit, vt a4 initsis [cho-
Ui propof 3 f.demonfiranimus . Exifiente ergo angulo A yre.
&0, eruns & B, D, reci,necnon (& oppofirns ”'Fh“ C.ére.

-/ HEOR.
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THEOR. 33. PROPOS. 47.

IN reQangulis triangulis,quadrati,
quod a latere reGum angulum fubten-
dente defcribitur, 2quale eft eis, quz
a lateribus re¢tum angulum continenti-
bus defcribuntur , quadratis.

" IN trifgulo ABC, X
angulusBAC,fitres a H
&usy defcribanturque
fuper AB,AC,BGC,
uadrata A BF G,
CHI,BCDE. Dico
uadratum BCDE, b
efcriptum fuper latus 3~ X
B C,quod angulo reto opponitur , 2quale effe duobus
uadratit ABFG,ACHI,quz fuper alia duo latera funt
jelcripta,ﬁue hac duo latera aqualia fint , fine inxqua-
lia,Ducatur enim re@a A K, parallela ipfi BE, vel ip-
fi CD, fecans BC,in L,& iungantur re&= AD, AE, CF,
BH. Et quia duo anguli BAC, BAG, funt ret, < etGt
re@axG A, A C, vna linea refta y codemque modo I A ,
A B,vnareQa linea erunt . Rurfus ‘guia anguli ABF,
CBE, funt aquales,cum fint re&i , fiaddatur commutinis
angulus A B C, < fiet totus angulus C B F, toti angulo

angulo A'CD.Quoniam igitur duolaters AB,BE,
trianguli ABE,2qualia fant duobus lateribus ¥B,B C,
trianguli F B C, vtrumque vtrique,vt conflat ex defini-
.tione quadrati : Sunt autem & anguli ABE, FBC, con-~
teritl hifce lateribus zquales, vt oftendiinus 5 ¢ Erunt
trianguja ABE,FBG, zqualia.Eft sutem quadratum,feu
parallelogrammum AB F G, ¢dupluin trianguli P BC,

§ cumcfint ineer parallelas BF,CG, & fuj:er'eandm bafin

B F:Ecparallelogrammumn BEK L

uplum ttisngeli
Py ARE,

A BE, zqualisfimiliterque-totus angulus BCH , toti-

46 primi.

b2 1 prismi.

* 1 4 prisgi.

| "M’ ‘

< o privwi,

. v
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16.pron.

b 4.primi.

ABE, quod fint inter.

-~ R ‘ .

Vi P ' parallelas BE,AK,&
fuper candem bafin
BE. Quare * zqualia
\ @ erunt quadratd A B-
' FG, & parallelogra-
b’ n  mumBEKL. Eadem

: ratione oftendetur,
zqualia eflc quadratum A CHI, & parallelogrammum
C D K L. » Erunt enim rurfus triangula ACD,HCB,
zqualia,ideodue corum dupla, parallelogrammum vi-
delicet CDKL,& quadratum A CHI, wequalia erunt .
Quamobrem totum quadratum B C D E, quod compo-
nitur ex duobus parallelogrammis BEKL ,CDKL,
zquale eft duobus quadratis ABFG, AC HL Inre-
&angulis ergo triangulis,quadratum &¢.Quod demon-
ftrandum erat.

SCHOLIV M.

amblygonio quadratum lateris obtufo angslo oppofits masss
effe dwobus qadratis fimul alioruns duorum laterum : In
quonis awtem triangulo guadratum [ateris vni acutorsmn an
gwlorim oppofiei minus effe duobss quadratis fimul aliorum
duorsm lasersum . Nam fi anguleas comritaretny donce fieret
reétus,manétibus ijsdem lateribus eum ambiensslnsy euade-.
ret Latus oppofitum minms : Si autem acstsus angulue dilata-
retsir,donec fieret reltsus, manentibus ijjdem lateribus cii am
bientibus fievet latses oppofitnm maius , vt patet . Cum ergo
quadratum laterss angulo reto oppofiti aguale fit bic often-

Auobus quadratis fimul aliorum duorum Intersum : quadra-

Iud maius fir , dr quanto hoc minus 5 demonftrabst Exclides
lib.sp=0nf1r.0p13.
QVONIAM wers sheorema bocpulcherrimum effs

vtilirazesq, habet infignes, opers presiii iudicans tentare,nii

FACILE extheoremase iffo quisis intelliget,in triangslo

[im ducbus quadratis fimnl aliorum duornm Iaterum;peripi |
cuum eff,quadratum lateris obis:[o angwlo ofpofiti cffe massss |

t:m vers laseris angslo acsto oppofiti effe minus dsuobus qua- |
drariz fimul duorsm lateruns relignorsum. Quanto autem - |

ld |



-CD,BE, tamlateraDF,FC, B ¢
' oppofitis Iateribus A C, A D, C

LI B ER I, & 231

[ itind alijs vijs demonfirari poffit, variara 4}7:.44;::“1&' confirs .

ctions;qucd Peletarins fine propertionsbus fieri poffe negawit.
Sit ergarsrm triigulii ABC, ) ‘

cuiss angulus BAC, rectus fit, : H
produttisg, lateribsus B 4,C A, )

adpartes angwlirectisfar AD, e ol B K
AE,itfis AC,AB,aquales ; &
per C,D,B,Eipfts AB, AC, {rrofeeisNd344p
parallele agitur coeuntesin F o G\ ppb-voee 2P\ oo
G.Et quia n parallclogrammis

ad

sam latera EG,GByJateribus oppofisis AB, AE, aqualia
unt,erit Virumaque pavalielogrammum aquilaterum:Sed on
anguli omnes reti funt.® Nam F,G, ctpofitisreélis D.AC ,
E.AByequales funt,ideog veiti: Anguli autem C, D, B, E,re
&ifunt,g vtoruis C, D,cum reddo DAC, & vteruis, B, E,
cxm rolto EAB, < aqualis fit duobss rectis . Quadrata ergo

i funt CD,BE,laterum A C, AB. Produélss etinm lascrsbus
“F D,GE,donec conueniant in H,eriganisrin B, C, ad BC,

perpendiculares BI,C K, focantes GH,FH in I, K, innga-
turg,rea 1X. Et quia, fi & reitis angulis IBG,ABG, ax-
ferarur communss angulus ABI,religui ABC,GBI, eqna-
les funt;fint aiit &rrecis anguli BAC, BGI, aguales;ersuns
duo anguli A, B, trianguli A BC,ducbus angulis G,B,trian.
guli GBI, aquales,yterg, vivigy: Sunt astem ¢ latera A B,
G Byillis adiacensia aqualiayob quadratum B E. o Igitur &
tamlatera BC,BI,quam AC,GI, squalia erunt , ¢ reli-
qui angwli C, I, 4quales. N8 aliter intrisgulis ABC,FKC,
agnaliaerunt tam Intera BC,C K quam AB, FK, & an-
guli B, K :proprevea g duo anguli A,C, srianguli ABC,dus-
bnus angulss F,C trianguli F K C,aqnales funt, (cum A, F,re
&i fint, & duo anguli Creliqui duorum re@orii; dempto com
muni ACK )¢ latera AC,CF,illis adintentia aqualia , ob
quadratum C D.Quare rede BI,CK, ¢ inter [2 et15 aqua-
les eriit.f Cum ergo fint quog. parallels,s eviit etiams BC,1K,

" aquales ¢ parallele . Quadratum igitur & BC K1 , Iatews

BC,cum quatuor eiss latera [int aqualis, G omnes angulire

i és, b quid anguli I, K, oppefisis reéiss C, B,aquales fint. Dice ‘

P4 orgo,

3 prim
S5 poprimis

*39.primi.

4a2g.primi)

P

HY
g JI.PW»
833.primi.}

T ~ e v



33 guprimi.

b3 3 .primi.

€3 5.primi.| sgunr

d 1. pron.
‘3!0M.

f'.m

b e, prom.
b g1.prim.

.‘cm
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orgo,:quadratum C I , duobus

H guadratis BE,C D, aquale effe.
B K Duéta enim ex H.per A, recta
) HT AL,ipfisBI,C K, parallela

NP erie. Nam guia+ G E,ipfiB A,
S7APN\.  aqualiseft, & EH, ipf A D,
g hoc efb,itff GI,qma ipfs AC, fi-
F sed D, #mfnfuu‘qudi:,

re erit ¢r,addita communs E I ,
0t H 1, 10ti G E, hoceft y iph

A B, equalis . Cuts-ergo H1,4 B, fint etiam parallela,
b erunt g1 B 1, A H,parallele & aquales. Eodemndy mo-
do AH ipfs C K ,paralleln ofiendetnr, & aqualis . Quoniam
igitser c tam quadratum B E ,payallslogrammio BH , fuper

sandem bafin AB,quam paralielogrammuns BT yeidem pa-
rallelogrammo BH.,fuper eandem bafinB I, equale eft e erst
quoques guadracum B E, parallelogrammo B T, agunale . Sic
stinm quin tam« quadrainm C D g parallelogrammo C H,
[uper eandem bafin A C, quim parallelogrammutm C T ,ei-
dem parallelogramme C H .fuper candem bafin C K, equale
eft, cerit quoqne quadratum C D , parallelogramme CT ,
aqugle. Totum erge quadratum BC K I, ¢x Aaobus pa~
rallelogrammis BT , C T , compofitum , duobus quadratis
BE,CD,agunle efi. Quod eras demonfiranduin .

ALIT ER.Locoreta HT AL , iunganthir dusyeiit
Al, AR,drper A, ipfis BI,C K paralleluducarnr T AL. |-
wanism ergo § tams quadratum BE , ( oftendemus enim vt
priss, BK,BE,CD,qnadrasa effe laterum BCy AB, AC.)
trinnguli A B 1, fUpér eandem bafin A B, quim parallelo-
grammum BT, sinfdem trianguli ABI , fuper eanden ba-
JinBI dupium eft. b erit quadratnm B E , parallelogrammo
BT ,aquale. Parivatione,quin' tam quadrasum C D, trikn-
guli ACK, fisper eandem bafin A C , quam parallelogram-
mum C T , cinfiem triangsuli A C K yfuper candem bafin
C K, duplam cft; « evis quoque gundrasnws C D, parallelo-
grammo C T scquale. Quam ob rem; vt priusstotsin quadra-
% BC K 1, ¢ parallelogrammis duokus B T, C T ; confla-
t5m, duobus quadrasis BE,C D, aquale ¢ft. Quod era often-
Aendunti

»

ALI-
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A LITER:. Liocoreitarum HT AL, AI, 4 K, ducan-
m.;{er F,G,ipfis BC, I K, pavallelg FM,G P, fecantes AB,
C K 4in N0y B1,CE,in R,S.Eritqne BR;ipfi KOstqua-
lis . Quoniam emim anguli O,R,reitifund(r OKF, RBG,
aqssales, quid vterque anguls A BCfupra oftenfhs fit squa-
Lis; evsent its anguli O, K, triangwli F K O, duobus angulis |

& lasera ¥ R ,BG,illis adinconttn aqualia, quid virumqué

BRyaqualia erunt . Itagke quonidin . tim parallclogramms
BCFN,BCOM;fuper candems bafin B C , guain pavallelcs
gramma BCSG, B C P R, fuper eandem bafin B C, aqualia
Sfunt , efique parallelogramnstm B C B R, parallelogrammo
I KOM, aquale,0brefias BR, K O,ofRnfas aquales ; (N am
hinc fit, v [ unum alteri fuperponatur, fibi mutuo congruant,
propeév lacerum , angulorumaue aqualitatem ) erunt ambo
parallelogramma BCFN,BCSG, toti quadrato BC K1, ex
duobss parallclogrammis BCOM, I ROM, ofito Aqun-

BT F N, fuper eandem bafin C ¥, quam quadrasum B E,
parallelogrammo B C S G » fuper eandem bafin B G, aquale
fit 5 eruns quogse avsbo quadrata C D, B E, cideni guadra-
20 B C K 1, aqualin . Suod demonfiranduss éva .

AT QY Einbunc modum alia demonfirationies excogi-
savipotersnt . Vidso demcrfirationems Euclidis fimpliciorem
effe,Cr magis expeditdm, [¢8 non iniucundum tamen eff in-
telligere , Varyjs demonfirasionibue eandem verisatems poffe

confirmari .

INVENT 10 porrd admivabilis, idqsie pilcherrimi
buins theorematis ad Pythagoram refertior, qici, vs feribie Vi
sruuisi lib. 9. boflias Mufis smmolasit, quod fe i tam precla
70 inkento sdiusiering . Sunt qui putent , eum immolaffe cen-
tum boues: fi taveen Proclo credendsins cftyvnsm taniummo-
do obinlic. Fort affle anutem Pythagorasyvt nonnulli woluntye
numeris occafionem fumpfic ; vt theorema boc isiefligares.
Coum enim hos sres numeros 3. 4 5. diligensér effat contempla
tui, vidiffety quadratis nimerum maioris iqhalem :{:
quadratic nunseris reliqieotum , corspofuir triatgulum fe
WU » Citis RIAXIUTD lntews Ains[urm erat in 5. pavie aqua-

Ry B\ prianguli GBR,aquales,vierghs virique : Sunt autem |}

fupra fit ofienfum ipfi B C, agqhals b Igitur & latera K O, 'zi‘.pv"zjmij

O r avi:
Lis. 4 Cum ergo tam quadratum C D 3 ielogrammo | 3 5 grome »

e T ‘;.‘—“.:-—-a:a-i

— o aida:

L7 )Wu

*3 5. primm.,
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Les,mnimum in 3. eiufdems magnirudinis, ¢ reliquum in 4.
N Quo factoyconfrdernuit angulum fub his duobus lateribus con
tentum, insuenitdy eum effe reiiwum;1d f, in guamplurimis alijs
numeris, vt inG. 8 10. & 9. 12.15.8c obfernasnit. Quare
ingquivendum ¢ffe indicaust,nsm in omni triangslo reitangsu-
lo quadrarim lateris , quodrecto angulo oppensenr , reliquo-
rum latersm quadratss aquale effet , quandogsidem omnsa
triangsula s quorsm latera habebant magnitudinem fecun-
dum dictos numeros, cont inebat vnum angslum rectum: At-
que itatandem mirabile boc thesrema maxima anims volu
praze adinuenityfirmag, ratione demonflyanit . Quod tamen
Euclides mivandsum in modum amplificauit 6,5 tropos. 31 .
Vi demonfiraust , non folum quadsatum lateris, quod recto
angnlo opponitsr , aquale effe quadratis yeliquorum duo-
rum latersim § V erum etiam figuram quamlibet rectilineam
Super latus recto angulo oppofisum confrructam, fiue ea fit
triangulum, fine quadrangulum , &rc.aqualem effe duabus
figaris, qus fuper veliqua latera defcribunturydummodo prio
vi fine fimslesyfimiliterq, defeript e, vt sbidem oftendemms.
CET ERV M quoniam mentionem fecsmus tyivm ni

merorsil, quorsum maximi guadratum equale eft qundratisre |
liguorumsy non absre fuerit 5 paucis explicare, quonam pacto |.

buisfmodi numeri inueniantur. Habstis sgirur his tribus nu-
meris 3¢ 4o 5. fi duplicentur, habebuntur alij tres, 6.8.10. i

gdem tyiplicensur, exurgent alif tres 9.12. 1. & ff quadru- |

plicentury inuententur hitres 12.16. 20. Atque ita reperien-
tur quotcsunque als, fi primi illi tres per quemcunyne multspli
centny numertim. Tyaduntur tamen a Proclo dus reguls,qui

bses inuenisntur pradicti numersynalla habita rationé illorsm |

trinm.Prima afcribitur PythagorayCe eft huinfmods. Suma-
LU PYO BIDIINO QUICUNGHE NUINEYIS SIPAY 5 VE 5. eX U0 itA
alios reperies. Ex quadrato axmeri accepts, vt hic ex 25 .reij-
cevmeatem . Nam reliqus nmeri dimidium 5 vidclicet 5 3.
erit alter numerusyesei i addarur wnitasyexurget tevtins nu-
meyus 1 3. Huiss igitur quadratnm aquale eff quadratis alio
rum . Quod i numerus impar accepus fusffes 3.¢fent reliqus

duo inucnti pey hanc regulam 4. & 5. Secundaregnla tribui |

tur Platonisqua talis eff. Accipiatur numerns quiciique par,

-

nempe 6. Ex buins dimidy quadrato , nimirum 9. Aetrabe
wnkm,
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vnumycideme, adde vnumyhabebisg, reliq@: duos numeres
8. @ 10. primus astens eft 6. nithirum numerss par &cces

24 ¢ 26. . )
COLLIGV NTVR ex celcbervimns hoe Bythagora

inwents plursma fcitu non iniucunda tam thewemat a, quam
problemata, ¢ quibys vifum eff o8 dunsaxat inmedinm pro-
[erre s qua wiilitasem magnam vebus Geometricss allatiura
credunur, initinm binc fumentes, R '

L
SI in quadrato quouisdiameter ducatur',

pradi&iquadrati.

quadratam AC,duplum effe quadrati A B C D.Cum enim
m triangulo A B C,angulus B, recwm fiz o erit A
 guadratum lateris AC , aquale duobus gun- "~ |
dratis laternm A By BC. Cum igitur quadra

- ta limearum A B, B C; equalia fint, qudd li. .
' nee A B,B C,fint aquales ; erit quadratum li- ’
 nea A C, duplum cuinsliber illorum , vt quadratilings 4 B,
| hocefl.quadrati AB C D.Quod eff propofiesrm, ’

: 1L
. QV ADR ATVM diametri figurzalteta

_partelongioris zquale eft dnobus quadratis la-
terum inzqualium

. IN alieraparts bongiori ABC D, du- B

carny diameter A C; ¢ quiasntriangulo ¢
- A B Cyanguius Byeft recius,” evit quadra-
| twim lareris A C, aquale duobus quadratis
laternm inagmalism A By B C . Quod off

[4

propoficum.,

pens . Hacreguia [i accipiatur par 10, veperientar alij- dso’

quadratuma diametrodefcriptum duplum erit

IN guadrato AB CD,)uuM J;'amefer AC.Dico |-

A7 primi

$1
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Sg7.prim:.

L ¥ .’nll.

% 13prom.
4G primi.

111. :

_ ST fuerint duo triangula reQangula , quo-
tum Jatera re&kis angulis oppofita zﬁltl}equqall!iz,
erunt duo quadrata reliquorum dnorum late-
rum vnius trianguli zqualia duobus quadratis
reliquorum duorumlaterum alterius .

TRIANGVLC::V;( ABC,DEF,anguii A,
D, fimt recti, Interad, oppofieaB C,
A D BF, quaﬁaéb}u h;zu?drm late
b. Nm . s [imsu! fumpin equalin
B CE F efe duokus guady atis lu,;mmqD E,
DF, fimul fumptis. Nam quadraza linearum BC, E F,
aqualinnser f2 funt , cum (0 ipfa inter [¢ ponantur aquales:
sadrato antem linee B Cy2 aqualis funt quadrita linea-
rum A B, A C;E: guadratolince EF , aqualiafunt qua-
dratalinsarum D E, D F.b Quadrata ergorectartim A B,
A C, quadratisvetarum D E, D F, equalin funt, Quod eft
propefiurm.

ITI11.

fitis, inuenire alia duo quadrata , quz & zqua-

'| lia fintinter fe,& fimul fumpta zqualia duobus

inzqualibus propofitis fimul famptis .

Uinm . Fiat angnlus re@usDCE, fitg, D C, reéts aqualis
rea B, ¢ reta CE , rea A [ Duita deinde refla
A D E, coniungents duspuncta D , E , conffi-
B— tuantur ficper ipfam Awo angnli femirelli
C A DEF,EDF, < cocantd, 7e8¢ DF, E F, in
F. ﬁ%mim igstwr in triangslo F D E, anc#

D 1iFDE.F ED, aquales funt;a erunt ¢ las
tera DF. EF, aqualin, idesg, (o quadrata

ecorsundem laterum aqualia . Dico iam 3 eademm quadrara lis
meaYum

DV OBVS quadratis inzqnalibus propo |

 SINT A, ¢ Blateraduornm quadratorum inaquas-

-
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wearsum D F.EF, aqualin offe quadratis linedrum A, ¢ B

boc oft,quadratis linesram C E ¢y CD. Nam cam in srian
gulo DEF,amguliFDE.F E D, facime vni refiisscrit reli
quuns angulus F,rectue® Quamobr# ernnt quadrata linearic

DF, EF,aqnalin quadraso lines D E: Sed cides quadra

10 linea D E, aqualsa funt quoque quadrata C D, CE. Igi-
tur quadrasa linearwm D F.EF , i aqualia funt quadratis
Linearses D C 5 E C.Quod of propofiexm.,

v.

PROPOSITIS duabus lineisinzquali
bus, inuenireid, quo plus poteft maior, quam
minor .

POT ENTI A linea ve8y¢ dicitnur eius quadratum .

T sntuum enimm quasnis reBalinea poffe dicitsr , quantum oft
exus quadrarem-Sine ergo dug lineg inaguales Ay (> B, opor-

teasdy cogmofeere 5 mains fit quadratum maiorislines
A, quam minorss B . Kx quasis lines redia C D, fumatur
CE isrecie A, (r EF, aqualisre-

&4 B.Deinde centro B, interuallo EC, 5
[ermicivenlus deferibatwr C GD ;dpexF, B— G

ducatur ¥ G,perpendicularis ad C D. Dié
co quadratum refie A, boc efl,ree C E,
(1 aquelis y mains eff, quams quadra.  &—F T

tum reits B, hoc efty rea BF ofibi aqua-

lis y quadrase veite F G. Duéla ensmrefia EG o ¢ orit eins
guadrasum aquale quadratisrellarsm E P ,F G, hoceffy
guadratum ves E C, illi nequale, fuperabit guady asum re-
3as BF quadratoreiias F G. Q wod oft propofiess .

VI,

PROPOSITIS quotcunque quadratis,
fine zqualibus,fine inzqualibus,muenire qua-
dramum omnibus illis zquale.

SINT

1 2.2.primi.
bg7.primi,
47 primi.,

dy.pron.

°47.prims.
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:

247.primi.
47 primi.
Cg7, primi.

S g7.primi.

SINT latera quingue guadratorum A ,B,C, D, E.
Oporteatd, inwenire quadrarii aquale omnibus illis quingse «
Fiat angulus reitus FGH, fitqy

L rectaF G, acqualis refie A 4
1 - &re3aGH,reitac B. Duita
deindsveita H F , finr angrlus
HN reitus FH L, fitge HI, aogua-
J I lisveitae C.Duclarurfusreda

G F

ALGDE IF, fiat angulus rectus F 1 K,
firquel K, aequalis recine D.

Duitadenigueredt a KF , fiat angulus rectus F K L, flzgque
K L, aqualisreiiaeE , ducaturg, redta F L . Dico quadra-
tumreile F L, aequale effe quingue quadrasis propofivis .
Quadratum enimrectac F H,* uquaz efft quadratisrelta-

- rum FG, G H,hoc eft,quadratis rectarnm A, @ B. Rurfies

guadratum redae F1, vacquale ¢ff gquadratis rectarum
FH, H 1, & ideirco quadratis rectarum A, B, & C. Item
guadratum reilae FK,< acquale cft ouadratis rectarum Fl,
1K, ideoq, quadraris rectarum A, B,C, & D.Denique qua
Aratumreitae F L, d aequale eft uadratis rectarum F K,

< L, &c propterea quqiratisrectarum 4,8, C,D, & E.

Queod oft propofitsins .
VII.

PROPOSITIS duobus quadratis qui-
bufcunque, alteri illorum adiungere figuram,
quz reliquo quadrato fit zqualis, ita vt tota fi~
gura compofita fitetiam quadrata.

SINT Aurquadrata A BC D,EF GH,prapoﬁtmé
fitquadrato A B C D,apponere figiram, qua fit aqualis gua
X L Arato E F G H, dyc. Sumamr re-
B Y daBI,equalisrella F G, lateri

quadrars EF G H. Duila asutem

. A 0 reitn A I, rproduliaretaB A, |

N adpartes A, accipintur B K ,aqua |
B CIKF G lisreite A 1,perficiatrrd, quadra
: tum BKLM. Dicofiguram AD-

CM L X, quadrato A BC D, ad:unitnm , equalem effe
quadrato
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quadrato EF G H . Quoniams enim quadratumrelie A1,
hoc eff, quadyaznm B K L M , * agudle ei? gundratis vecin-
ium A B,B I.boc eft,quadratic A BC D,EF G H: fi aufe
ratur commune quadratum A BC D ,bremanch:t figura
A DT ML K,aqualis quadrato E F G H.Quod eff propo-

m— «
£ VIIIL

COGNITIS ducbus lateribus quibuf-
cunque trianguli re&anguli, in cognitionem
reliqui lateris peruenire.

SIT angulus A,relwmiin triangulo A BC , fintq, pri-
mum cognita latera A By A C,circa augwlum reélum, quo-
rum A B, ponatur 6.palmorum,dr A C, 8. Queniam igitur

ataretarum A B, A Cnempe quadrati palmi 36.¢r
G4. < aqualia funt Juadyaroweiie BC 3 fislla coniungantur
Jsmul.efficiesur hoc guadratorii palmeriirc 0. Lass ergo BC,
catinebit 1 0.palmos. T Ztii enimeft latsus, A
[es vadix quadrata 100. palmorem , v¢ &
per(Bicwsm oft apud Arithmeticos . Sint
deinde cognitalaterad B, BC, fitque &
AB,§.palmorum, & BC , 10. Quo-
niam igitur quadrasa reclarum A B, A C, 4 aqualia fun’
gnadratorelie BC; figuadrasum yedta A B, quod continer
palmos 36. detrakatur ex quadrato refta B C, quod ef? pal-
morum 100. remanebit quadratum redte A C , G 4. palmo-
rum. Latus ergo A C,continehit & .palmos.Tanta enim eff ra
Aix quadrata, fess lasus 6.4. palmorum. Guod o/t propoficum.
Catersm non femper hac arte inuenientsr numeri yations-
les, quia non omnis numerns habet latusyradicemve guadra-
tam, vt notum eft apud Arithmeticos . Vnde latus snuentum
Jape numero exprims nequit , nifi per radicssy furdam,quam
wocans : Sed de his alis.
' IX.

ST exangulo 3 duobus lateribus incquali-
bus trianguli comprehenfo ad bafin perpendi-

cularis ducatur cadens intra triangulum, feca-
. : bitur

8

247 .prime,

® 3. prom.

g7:primss.

day. primi.

——
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*¢7 priryi,

byr primi.,

bitur bafis in partes inzquales, maiorque pars
iuxta maius latus erit. Et contra,fi bafis 4 per-
pendiculari fecetur non bifariam, erunt duola-
terainzqualia, maiusq; illuderit, quod maia-

| ri bafis fegmento adiacet

A € A D AT primum intrié
. gulo ABC, cuins latusc A B,
maisti fit latere A G, perpendi-
eslavis A D, ad B C, demiff
sneratyiangmwlum,quod tuos de-
. mum continget , quando vter

B b cC angulus B, C, acutuseft, vt 3
eoroll. 3.propos.1 7. conflac. Dico fegmentym B D, efft maiss
fegmento C D . Quoninm enim * sams quadratum ex A B,
quadratis ex A D, B D,quamguadratum ex A C,quadra
tisex AD, CD, aqwlz‘:ﬂ T Eft antems quadratum ex
A B,maisus guadratoex AC , guod latws A B,latere 4 C,
POPRIUY MAius 5 erin: quoqse duo quadratsex A D ,B D,
masoradschus quadratis ex A D,C D : Et ablato commmu-

“niquadraty recte A D , religuum quadratum ex B D, reli-

guo quadrato ex C D,maiwe evit.Quare & reéta B D, ma-
ior ¢rit,quam reda C D.quod eft primsm .

FACI AT Aeinde perpendicnlnris A D, fegmentum
B D,maius fegmento C D. Dico latss 4 R, maisg effe late
ve A C . Eritenim quadratwm ex B D , quadrats ¢x C D,
maisus: 4 dditogg quadrato communi ex A D; duo quadrata
ex B D, AD,duobss quadratis ex C D, A D,masora eriit.
Cum ergotam quedratum ex 4 B, quadratisex BD ,
A D,quam gualratum ex A C , quadratisex C D, A D,
aquale fitierit quogue quadratsm ex A B, quadrato ex
A C . mains;proprereac (o lasus A B, latere A C , maius
evit . Quod eff propofiism.

AT QV E nhunc moduws plurima alia ex insuents hoc
Rythagera coliigé voffimt, qua confulzo , me leidori molefti fi-
mxs,bic omittenda cenfiusmmus, ¢ in alium locum differendas.

T HEOREM AT E porr boc Pythagoreo multo v
uerfalius oft illud, quod @ Pajpo Aemonfivatsr in omni trinp-

f ol
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“gulo.fine illud ret angulum fit , fine nos , & de quibufeungue
';:xz’écfé}rnin»gir fgpeilar{m rrignguls m:ﬁ;zﬂ:'; tm‘mgn,
Bangtilic ; quam non rectangslis , e;la:mﬁnon;ﬁu incer f¢
“eyicinngula. Qsod os in formam theoremadis re ;’geme_.r, cla.
irini hoc modo propofscirinus, & meo indicio generatis adhut,
:”mfx”w.n.' »“ll‘:):‘ ‘.v ) L 4.;\ . (- . ->‘~‘. R .

o . L

. I\ omgni triangulo, parallelogramma qug= |
Eal'erﬁ'cifg%'er duobus lateribus de cripta, 2qua [

liafynt paraliedogiammo fuperreliquo latere

:conftituto,cuins aiterum latus zquialefit, & pa
iralleluih reGx du@z ab anguls, quém-duo illa |

latets ¢omprehendunt ,ad pun&um’s.in quo
‘capugniunt lagcrahparaﬁ&

produdantur, -
LU AT L [SERN .

A )

S ¥X trinngabum éuadmngie ABc,eu}.ﬁin.,,,,,;* Y SR |

ver laterh A 'B; AL parallelozramma gquecwngue ABDE, |
A C F Gquiruny v i DE, PG, gialateribus 4 B, AC; |
s/Jumspria in triangslo opponsnsur.,pro— M

"‘5"“5 gl dite lateri- AN
nas ABAMCS comprepenfixomueniane © g1\
n H,ducaturque refta A H.Dico pa- . ¢
ﬂmmemmr.—xmbwsﬁ;- YA 3G

arall i‘ﬂ(%”?’-@?".lﬂ’ﬂ BChen 4 1) \

w;urf vt Alteriom laess aguanle fiey (11 \I\ ~
brp»dwafh/iom;dm ?M.g PN ) e
iy pJefet B .""3 b B B Xe € Fin
r.?f.‘gﬁﬁt; ﬁ(‘;_ égf.ﬁc;dlfch ifit . B IR )
R STk gadsrglee vetto I K & ‘GYubninim igitiy Pardllelss: |

Ty s 3

-ammafuntBIHA,CKHA; 'erit'utrm;u'c‘.l; 1)GKy: ?-34.pn'mi. ‘

[fA H, aqualis ; asque adeo ¢ inter [ aquales erunt B I,
X ;b

el
£ %(Z}é'pinﬂé bgrammisim eff BCXT , Juper latus BC, |.
chenl Alerublabis B 1 3 8y A H, dqualend paralllic

logrammorum Rateri |}
‘bus teiangmli eppo ta,ﬁfdp‘rtd angulimius :
L ‘:\ i ) . ," T

e
Coaaned 84

t
ARG LNl

s
-~

564 cum fing etiam parallels, quod g;"dqm A H, pa- 3 o.primi.}.
‘Fetrunt qiitqste B C ;' T'K, parvallele , & &quia- |13 3.prims,

Y]

o LXER

A.c“,;.i

s s e me o vwaen = e o At i ams et W8 mm e o e em
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b3 5. primi.

47.

<39.primi.}.

Cui quidem agualia oftendenda funt pardkbp;mnnld D,
‘A BI H, q8)d candems habeam bafin A B, in eifdemane

nos wniner[alis rem propofiiisons, v mawifefium oft .. -

y
|
|

. DETVR triangulum A B C, fitque c}uadriﬁh la-
teris A C, zquale quadratis reliquorum laterum BA ,

que B D, perpendicularisad B A, & 2qualisreGa BC,
1 - v con-

. AF. Quia ergo equalia funt parallelogramma A D, |.

fint pavallelis AB,H D;® Eff autems ABIH,parallelogram |
'm0 I L, aquale , quod sliud cum boc etiam candem habeas | |
‘bafin BI, incifdemd, fit parallelis B I, I H : Evit quogwe |,
A D, eidem I L, aquale . Non alitey ofiendemus, A-F»6pfs |
. R L, efft aquale . Quare parallclogramma A D, A'F, pa- |’
rullelogrammo B:K , dqnilia funt . Quod oft propofitiem . '\
o e U PAPPVS conflrie |
L. L. prwram aliter . Nam— }!

: ) d L e, fumitredms AC, AE; ¥
i Wl . _,&ABQJ‘GD;”__‘"’,{'- .
P s dumpofitas, ita vt pa- |.
r R relleiogrime 4D, AP, |

: ) ; Jint aquinngsln, haben-'§
| n' ‘E tia angules AED, AGF, |.
: angwlo B A C,¢ intérnes:

B L6 ’ !

THEOR. 34. PROPOS. 48. |

ST quadratum, quod ab vno laterum |:

| trianguli defcribitur, 2quale fit eis,qu¢ |:

a reliquistrianguli lateribus defcribun- |-

-turs quadratis: Anguluscomprehenfus |

{ubreliquis duobus trianguli lateribus, |
|re@usett, oo o

B C. Dicoangulum A B C,eflc reQum. Ducatirnam--

Y

— .
—_————
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T
1o A BD,3ngylus ABD,ceGuseft ;> erit .

ob linearum -agualitatem « Quare qua-
‘dratum re@z A D, .quadratis. re@argm. ..

‘eifdynr quadratls redarum B A, B C; zquale ponatury
-b grunt quadratare@tarum A D, A C, inter 16 @qualia,’

J{ igitpr lateraBA, B D, trianguli AB D, gqualia funt
‘lateribus’B A, B C, trianguli A BC; & bafis AD,often-
3 eﬁ{:qlinlisiiaﬁx C';cerunt anguli ABD, ABC,
‘déquales t ER autem angulus A B Djexgonftrultionere.

-Qgod demenftrandum erat. :

1T AT g OO LTV M,
I A o e S U . 1
: CONVERSVM offl autem theorena boc prasedensis |
itheorematic Pythagorici vt porfpicoumeft. " :

IR .. Comparationes. . .
icomparauit Euctides hoc libro .Primum quan-
:do duolaterz duobus lateribus zqualia fant, |
ivrumguevtrique., continentque angulum ane |-
gulo’gqualem ,'d collegit 2qualitatem bafium, | 4
[eliquornm angulorum, atque adgo totorum | ;
triangulorum.  , . _

" ‘DEIND E, quando duo latera duobus la-
teribus sequaliz funt, viramque vtrique,bafif-

onne&atargucre®a A D). Quoniam igitur in triangus |

quadratum reGz AD , zquale quadratis ~ V.D ' _

xelavum BA,BD: Eff awtem quadratum - /* \g .|

re&e BD, quadrato re@zB C, zquale, - .  A
A .

‘B A, B C, 2qualg erit. Cum ¢rgo quadratam rc&z AGC,|. . .

+ac propterea & re@z ipfa A D, A Cxquales .,%:m'am;' '

Grs Kgirur & agulns AB Cirestus erit;Si igitur quae §
sdratum,quod ab vno laterum trianguli deferibitur, &, |

T RTANGVLORYM |

;'N’-OVEM:-mod'is duo At’rlangﬁllzv ntet fe 1 o

tenprimi.|

4o pro.

s 2. primi. |

&primi)

2 lorum

.que bafi gqualis ; ¢ intlie zualitatem angu-= 1+

l.’n'm'. ;
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Jorym illis {ateribuscomptchenforum. Vbinos 1 f
iconclwimus etfam zqualitatem reliquorum | :
jangulorum,totaque triangula- probaumus (- |
fezqual@. -~ - . - p
. E«R’I\J{ Oy eamduo latera duobus latert-

‘bus fiunt zquilia; verumque vtrique,; compre- |
‘Henduntantémangulos inzquales , 3 dftendit |-
‘hafim maiori angulo oppolitum-¢fic -ingierem |
:bafe mintoriangulo oppofita. ... ~.. . .-

Ayl

- QVARTO; cum duo laters, dugbiusla- |

..+ | iteribus ziqualia fiint,vtrumaqiic vtrig; , atbales |

sincquales 5 b demondtrauit angulum: maiori |
;bafi; oppofitumr effle maiorem' angulo niinori |:
ibaffoppofito, e e
. QVINTO, quando duo angull duobus |:
iangulis zquales funt; vterque virique,& voum

|Jatus vni lateri xquale, fiug quod aqualibus |:

:angulis adiacér; fiue quodvit Zqudlinm any |
-gulorum opponitur , ¢ probauit reliqua latera |.
vnids reliquslateribus akdrius effe 2qualia; &
reliquum angulum reliquo angulo. Vbinosdo |:
cuimus.fequi etiam, tata triangula eflegqyalia. f
. 'SEXTQ dd¢monltrayit, duo miangula fi
per eandem bafin, & inter éafdern, paraliclay |.
conftituta, effe zqualid. . ...
| SEPTIMO '« offendit, dilo tiangula fu-
iper 2quales bales, & inter gafdem parafielas
conftitta, zqualia effe. o S
O CT AV O fdoguit, duo triznghla zqua [
fia fyper candem bafim , & verfus candem par-

., | tem conftitura, cffe inter cafdem paralielas. . |

" NoNo'|-
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- NONQ denique 2 probapit,duo triangula fago pmmJ

2qualia ﬁxya aquales bales in ¢adem linea, in

mﬂm pnrtemconﬁimta ;eff&mtu-kafdcm
P BS.. R

v EJM “mrodlis u%‘ga')nenran?; n Juaéuf
m:‘gwa 8filis vhinerf: frr: ‘Geometria nité
md 7y Ut med diligbnter r)zdmmc mm{an-.-

s autews g ) 5,” of' 26, in jcl:a- [
h)ﬂvpoj“;f:?x'du Emns 08 0 4r4hm)s,& uan-i.. -
ngt dnvbas an iﬂl.?‘ p) uqlc.?t’mt,. .

(G

9‘ mminm it laseri dquialt  ron Guig 2

rod mMu: Admcc!-dngulx: yvel quad vne ¢qud—‘. AT

mgulornm ponitur i vtvoque tHias ;‘g’:ﬂo, fed
quod 411 vno- qusy m angulis ¢qudlxéu:4 acets in:
alfero vero oms cqulumi angulovim opponitui’:
velguod inomo ponityr vni zqudlmmangulorum,,
it altero vero alteri aqualitm angslorsim: Quem-!
admodum , ingiam ; dias hafve cor {aratmm: ex-!
et 5 un extys non fequatur veligioruin late-]
rems aqualizds ; vt i foholid pr £0f 31 dewionitra-
limsus 1 114 guogwee ‘a propof’a.exclidends fant tres
compdrationes , ex quzbm mdla mdo mﬁm potcﬂ
bafium cquhtdo' ‘

e W mem y asna e

PRIMV M enim qmmdo ) 14:&4 Quobusy ™

Lateribhs dqualia Iﬁmt 'vmf»quemﬁque & umisy. .. -
0 3 qui vni equalivim lateruim op-§ "0 -

angiding Uis wndu
amtur, bdﬁ: wales eff¢ negaeunt § niff’ quando
ARSulns in mqumm wld altcri larers dgquali op-
+ Ve af minor recto ; vrlnan i t&da
'SIT enim Ifofceles DFG,-
babens latera’ F,DG,aqua‘
lia; & produitabafe GF;- -,
£[' uc ad E ; sungathr rella @ ;
R é' tmmgulo D EG;¥ FG

- .Q.. 4. dquale




5. primi.

246 @W¥ EVCLID. GEOXM. W%

" aquale trianguhem ‘confirua-
o ABC, wins lmera AE,
' "AC, latersbus D E . D G,
"g" equalia fint , & bafis B C 4

G bafi E G, Sunt igitur duo la-
eva A B, A C.Ldmldjt;rilwl)ﬁ‘aggf > egua-
lia, vtrumque verique , angulique B 4 E., bus
lateribis AC, D F, appofits equales i ¢ tamen
bafis B C, maior ¢ff inﬁ F ;qu0d BCyipfi EG,
aqualis fit, Ratio off , quod angulus C ,- dowtwi.cf 5
ar'D F E,\aht_cfu:, am cum 3 anguls DFG, &

POOA T

b1z primis] G, aquales fint; b i fimeul fumepns mmeniones duabas

yellis ; evit Utérgue msmor relte , ac proifids D F E,

“13-primi. | relto majo r:bqundguid:m < duoanguls 4d F,eque-
us reths.

(4

les funt duo s. Quod fi dwo lesera A B,

| AC, duobus lateribus D'E, D G, fint 43 47~
{ gulusque B , angulo E, é-.'mrquemyg c,0,

| vel minerrello , velnon minor ; tuns demums [equi-

a4 s priswi.
er 7. primsi.

tur, bafts BC , EG, equales effe, &re Namfi

| bafis BC , wiiner effer, quam EG; fs A B, ipfh

D E, [uperponeretur , congrucret guidem B C, spfi
EG ,grgpz: aqualitmg?:ﬂgubqr:‘m B,E, [

wnltum C , citra G , caderet, vein F . Quia sguur

teraDF, DG, walia funt , quod D' F, idem
e ,Eyuod AC  ipfiD G, aquale; d erumt anguli
DF G, ¢ G, aquales , ac proprcrea vierque wi-
nor reflo; ¢ quod ambo minores fint duobus reétis .

V13.primi} Cumigirur , € duo anguli ad F, fint duobns reSlis

1EE (g/:‘ti::lateribu: AB, 4cC, ¢Z_ualihu_ ipfis

wales , erit DF E, hocef}, C, gui 4 D F E, non
dsffert yrello maior . Non ergo veergue angulus C
& G,minor efl, ant maior retbo, fed G, qudem acu-
13,6 C , obtufus, quod et contra bypothefin , Ee-
dem mods , [i bafis BC , dicatur effe maior baf

» L %744 ‘ql‘e

ansula

D E, DF; ungudo B, equaliipf
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1l cD, upr)q_‘
{C.B. Decn‘du)‘quoq
Jexdiper B,afmamds

jécm CD, in D, iungaturque re&a Slmt éx-

| ore erri. Sit na jué

‘ mmftltteredB g'

angyle C,& F,velminore retlo , vel maiore. )ca- |

| det punétum C,vitra F,viin G ; erstgue rov{us an-
: f‘ C,bouﬂ G acutw, & .DFE;ohx-
s,

ynod cR contra I:]potbc in.
lm: E“IhiVD£, mdo:')v:,ldundnbmla)m
s Junt vitrumsque Osrigue , o vnns angu-
1 dgulo 2508,V Unns VA tqudltm latm,
o, ohatur, nibiletiaps coll pou[l
Namﬁt triangulum ABC, cumlmu A
fitlatere AC , Erir 3 evgo .
gu!:aACB, widjor angs |
l‘ABcAFI‘t‘ﬂg
ACD anguls ABC ,éqna-

or duio Latera A By AC , duobus laseribus
AC’ ¢qu4lu,mmqncmrque, & s ABC »
laseri AC, oppofitus; equalss angulo A C D, laters’
A D, oppofite: Et tamen bafes BC,DC, equales
non ﬁmt % enims 4qulc;&ﬂ'mt %cﬂmt tam.due re- |

Ge AB, AD, Guans ,zquk:,
qnodeﬂaburdz:

POSTREMO; mdoduolanudao‘u
Laseribus equalia fm, Vtrigque , & angn-

Ins in vno triangsle fiss latersbus comsprebenfus ,
walis angulo, qus inaltero, mgulo oppeniswr v’
llornm Larerss, nshil Letiam -

ue latsis AC, CB,

BC , mains, guam A
Ertt < :rgo mgnlm B.AC,

‘L.

E B )
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mmorm_gu ABC Su‘gt.
., Jia angulis ABD,an
“gulo BA aqmlz.r‘ Cadét

D\ inféa BC Defey ‘iba-

tur quotyue arcus. czrculz ex
,ApeC, quénfm BC,

y ' ' mdet, [ecdbitgue BD, in
D fuﬂﬂa !gttu)' reﬂd A .D X0 oo Larevit /}‘B
‘A C,duobuslaveribus' A B ; A D qualia; 'vfrum-

.....

que virdque , angulusqué' B FAC il lare “5u:.A

AC, co;nprcbmﬁa, aquah} dn xll)
tevi A:D ; oppenitur): Er tume, }(y“e.rB C; j
equales non jfm Aliastamye & 4D, qaam

BC,B D5 Zualu.cjfe;)t i mf mrzm
“RECT Eigitar Enthdesp prd_po 4 pr.mfi an-!
Qulum ilis latmbu: comﬁréhm/'umn vna triangilo
“debere effe equiglem ity Beviustrianguli, g ik
1is guoque latersbiis co pré senditur: quandoquidems
‘Q;e b;z';' conditione’ “Hihsl colligere lu:et v deton-|
auinis . , Lo

wu o anp. comn
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DEFINI‘T[ONES

1. ' I.

o MNE parallelogrammum rean- |
| gulum contineri dicitur fubre&is dua-

bus lineis, quere&tum comprehendunt
angulum .

GIT Euclides focundo boc libro de

do, quanta fins & quadrata partium
aminsuis lines red 4 Rinifi, (o paralle
logramma reclangwla ful parribas
ciufdern linee dinifa comprebenfa,
X\ taigp inter fe, quam comparars cum
== quadraco totisslinea , dres Quod vt
tommod: exequatur, explicas prius duabus definitionibus dus
‘?q, qus Aemonflranda fisnt,rece inselligendn maxime nes
cejfaria.
. PRIORI dafimivions exponit, fub quibus re&xx lineis
contineri Ricasur parallelogrammum quodcunqgua redangu-
lum:Et quidfit; parallelogrammum continerifib duabmus li-

‘| meisredis. _C;'l:.wd vt intelligasur , explicandum primum eff ,

i Paralle.

b -
D VPSSP TR YOS 29

A porentss linearum reit avum,inguiren

e

sy




150 €49 EVCLID. GEOM. @48

229.primi.

'3.4.primi.

Parallelogrammum ilind dicireliangulum, cuins omnes an-
gmls funt recti. Clussis gusdems dno tantum fint genera. Qua<
draram , O Altera parte longiscs . In bis enim omines anguli
Junt veidi, vt phyiicteusn eft ex eorsm definitionibus. In omni
porvo parallclogrammo \ fi vnis angulies duntaxat detur ro-
Gus,erunt & reliqui tres nece(Jario recti.Sit enim in paralle-
logrammo A B C D, angiwlus A ,veiins. Dico reliquostres an-
gwlos By C, D, redios quogne effe . Nam cum parullels fint
B A D.B G, erens anguli A, B,interni
A duobus veitis auales: As dngulns A,re-
dus eft, exhyporhefi. Igitnur & B , redins
erit . Quoniam vero® quilibet fuo oppofito
D eft aqualis , vt angslus A , angulo C, ¢
angulus B, angulo D;erunt & anguliC,&0 D, refds.

D ICIT #aqueEsniclidet,quodlibet parallelogrammum
veangulum tontineri [ub duabus redtis lineis , qua vnum
eiss angulum rellum continewt . V't parallelogrammum re-
&angulum A B C D}, contineri dicitur fub duabus linsis re-
&is AB, A D;vel fub A D,D C;velfub D C,G B,vel de-
mique fub A B, B C: quoniam qualsbet huinfinodi dus linea
exprimunt toeam parallelogramms magnitndinem, vns gsi-
dem, vt AB  vel D C , eius longitudinem , altera vero, vt
A D,vel BC, eins Insitudinem.V nde expreffis duabus lineis,

angulum re&um continens in parallelogrammi 1eci angs
JLarim t2ta ains quAantitas concipitser, intelligiturque, longi
tudo nimirum,asquc latitudo . Accedit stiam, 'qu?}?x motsu
imaginarid visixs lines in alseram buinfmodi parallelogram
mnm conficitur . Sinamaue animo concipiasier relia A B,
deorfum fecundum reciam A D, mosisriin tranfuerfum, ita
wt femper angsilumrecium cum A D conflitnas, domec pun-
Bum Asad puniium D, inundum B, ad puncium C, perue
wias , defcrsptum evit totsm parallelogrammum AB CD.
Idem fiet, s A D, ponatir mosieri in tranfucr[sm fecundsens
veitam A B , rc. Quamobrem iure oprimo fub talsbus dun~
bus linais vectss contrneri Aicisur pavaliclogrammum rectan-

Irjlgu?z parallelogrammum veilangulum, qued
Jub dunbus veltis lineis contineri dicitwr , ertt illud, cuins dio
latera circa vmum anguinm reGinm aqualia funs dunbms il-

.. I
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|

Bis vectis lineis,uivimqne vivigue. Vs paralielogrammuss re.
Sangulum fubrelss E,0p Wrcontemit, F — i iy
eriv idésquodparallelogrami ABCD: Firsemy oo
quonid inins A B; equaleafred@e E, & latns ADiroitn K
" PERSPICPVM ami# ¢ft ex dictic, paralbelogramsmiire
Bangnlum contwnsii fwb dunbus lineis aqnalibns cffe gnadra
s3em.Cum c;:}m gualiber illnri linearnm cqunlium » aqualis
linea 4, STURL OISNRIE qentnor parallelostamms rtdti
fu[i htc:,ap‘ agualia, Quare e Aefimitione quadrati,gundra.
” w. . M N Ll . A
~AT-EM manifeftian offf dea voite kinei alijs dnabus ve
&Fis Lineis aquales [uerint,vtvagne virique,recian pa-
rallelogyammmm [ub privvibus dunbus comprebenfum, aqua-
Le o[fs &3, quod fub dnabuspofierioribus comprebendstur paral
Lelogramnse ret angals: ynowiams dp angubs ¢ larers vius
agualia fimt & angulic, ¢ lmarsbus alrerins . Quod tamen
facite hae eviam ravions demonflrari poreft . Sime retia A B,
B C,dqualesreftie D E,E F,vtraque viri~
gue. Dico paralislogy ammum redangnlum ; &G
z‘;}BC‘Ga.‘%mfdngBC,cguda D g
&ffd par. smme pritungtlo D E F H, "
m‘:mﬁ#nz, E 7. Duétic atenim dia- BF
metris A C, D Fy cumiatern A B, B €, trianpuli A BC;
aqualia fint Iateribus D E,E Fytrianguli D E F, ¢ angwis
B, E,aquales,nempereclis * eruns triangsls ABC,DEF,
aqualia . Eadem racione aqualia crunt triangnis 4G C ,
DHF. ngmapnnﬂl‘lguhmadlc 6, DEFH,
aqualinernnt . ,

"HABET dutesconsirohenfobic paraliclogrammive
Ganguli fub dugbus reis lineis mgnlmup uﬂnmo_f:nriﬁmti-
bus, magnan affinitatem cuin multiplicatione vniis numeri
insalternm . Sicxt ensm e2 Mulsiplications 3. in #-producitus
nuDITIS 13.900 i formaps A D
parallelogrammi éonflitsi- vV o] [ 1111
twr, unde & contineri dici- 3 §—7~0~9 3 —-‘JFJ
tur fib 3. & 4. Ita quogue 7 B
paralislogyammii ABCD, . 4
comprebenfiom fub duabusseis A B , B Cyguarnm illa fit
3-palmirums hac nit s g.confiat 1 5. palmis quadratis, z:

14 primis

Protfuiiqrmsigtun n_—
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guidem ox: dullulines A B; 3. palinorum inlineam B C, 4. §
palmorum producuntur,vt fighrs indieat ,notiundy eff Arish- 1
ineticis, atqus Geometris,demionfirattirgy a 104, Regiomont
Lib.a.de triangwlis , propoi. 1€ Huic fitsve nenwnslli dicans,ps
rallelogrammuns rect angilums gigni ox diciw durrum linea-
wum eircA ARGRIM 1o Zum vnsus in alteram. Ve proxime an-
tecedens parallelogrammsm ex. duiin lines A.B., in Imeam
B C,vel(quod idem eft ) ek ductu linea B G, 1n lineam 4 B.
1desn enim parallelogrimmsm pracreatur , fiue minor lings
inmaiorem, [iue masor il minovem ducatur;quemadmodus
etiam sdem producitiod mumorks, fme minor numerus in maio
vem, fiue masor in minarem ducarsr , vt ab Euclide demon-
Sfrratur lib.7.propos. 1 6T aps-enim ex multiplicassone 3.in 4-
quam ex £.6n 3. .producitiiy hia tumerss 12.

" OBITER guogne monendus mibilector videtur, Excli
deyinkoc fecunde libra, & in.dlijs, qus fequuntur,parallels-
grammim reCaygulum appellare _/?I:;:Iuiter rectangslums
quod e1iam cas eri Geometra.obfersikntyita vt momine reitom
guli perpetseo inirelligendum [t pavallelogrammum redangm-
A (urisinaas B lsir . Rurfus, m2 toties cadem liters repetan-
- tur, folent G eomaetr ¢ exprimerc paralloligri-

sur. Ve agpcfitum pavallelogt hmmi sppellant A C,vel B Da

O A

vnumquodlibet eorum ; qua-¢ircadia-
metrum. illius {une, parallelogrammos

rumy cuni duobus complemerntis y Grio- |

mon vocetur. S -

7 N Parallelogratnmo A B CD, fueredtangulumiliud
fis, filde wom, dusatur diarmerer. A C, ex cwins punito quoliber
Gy dscantur e84 EF HI ; pnrdkh {ateyitms parallelo:
: . )  gramnti,

D! mum tam redfangulupn guans non rectangu- |
luoy duabus dunsaxas literis ; qud per diametrum -opponsn- |

« 1N omni patallefogrammo fpatio, |

L
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lelograma, qisorié dino EHLIF, -

e o 0. pd N A H _D‘A i S D .A' .
diciitur effe civin-dinmetswnh ;- “ .
alinvero duo BG, GD;, éaplé- ' E t:~]§ e |
" m#ta, ve mamfEfieft ex-vlti "B L ADY B =

[ L

prsa definitione primi Iib. Itaty'

figura compofira ex parallelogrammo wireliber 'drrd:dim.. :

srum, vt ex I F, vaa cum dnobus complementis BG , G D,
yualis oftfigurw EB C I HL.GE, quam comple&itur gircun

erentia K L M , dicitur Gnomon. Eadem ratione figura
F D ABLAF.compiftats poullchoprationg E H , circa
diametrum, & duobus complemeniis B

p [P

Pf”ﬂ‘m' o

: -s-xp»imM;M'iM;}iWW-@- -umam,

in quibns (anc opere pretisms. fuerisymulisum lAboris in eis éx- |

‘ghifit? intelligendss ponere; propter multiplicem emrnm vfum
e 4 rebBs G adnpetritis, ompin humangs compiercijs, N ams,
2x nonnsllis barum propofitionsm Aemonfirantur regyle sl
admirabiles’ Algebra , quibus vix credo in difaplinis bums-

Mﬁfﬂﬂ‘ﬂi&’;ﬁ{i?ﬂid repersri , quipps cum mivacyla qua-

dam nimertram (ot ita dicam:) eruant tam kbfirufs, ac re-

sondlita’ , vt fatislewi il opsnes cappoin humanum [(uperare |.

videatwr , tinea nihilomsinus facilitats, arque volupeate, vo
facilins videdtur effe ibil . Ex plijs deinde propafiionibus

somssts (3b. elitiuntser Remonstymtiones, quibms imsor [t addun- §
purfubtyabpntur, mulesplicancsor, arque diwiduntger wmeri |

Surdi o (quos digune ) bpe of, qui nullo modo exprimi poffunt ;
‘cusufmodi func radiee3 numerorum non guadratoram , ant
075 cubicorymi ; qise neque per Dissinam potentiam in nime-
wis paffine éxhiberi, quod hec reg contradictionems implicet,
vt Philofophi; nrque Theclogh Iogusntir. Quo guid admirwbi
Lins +-Quis enim credat, per Aemenfirasionem [esripoffe, guid
producatur exvadige auadrstanumeri 3. ad rpdicem qua-
dragam nameri x8 . adieBay ciws wirag, raldix-iscognita fity

' -nnlla ratione exprimi guent ; quid illa paslo miner fit.. )

‘guam 3 ihacvero palo masor guam.¢ 1 Bt tamen fumma ;
quaex raque fit; colligitur ex vi'pr.pofivionis 47 hususiliby
radix ghadratanumeri-3 6. qua panlo maior e ; quam 7
"Preterea ex:propor. 5P 1.3. dnfdem bains lib. avea ; (&

! - QRANLIL

G.G D, Gromon ap |

Lew .

-—
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GUANLITRE CRINFUis tT. £ exquificiffim? cognofeitser o .
coguitiong rrfus dimanfso smmnigmn magniendinum fiust, Zt‘; '
‘dimanat . Poftremd vitima propos.busus lib.ommem figuram
reSilineam greguinrem , vel gtinm plnres , ad quadratum
equals mira facilitaze yeducie.V ¢ verd aswens dici meveatur
bic liber, cum mole quidem fit perexiguns, wtilitases veroconti
At Prope hfinitae, . .

1. | PROBL, 1. PROPOS, 1,

"SI fuerintduzre@=linee,fecetnry;
ipfarumaltera in quotcunque fegmen-
‘ta:Re@angulum comprehenfum {ub il-
'lis duabus reétis lineis, 2quale eft eis,
qua {ub infe&a, & quolibet fegmento-
rum comprehenduntur,re®angulis, .

S$INT duzre@zA,&BC,quarum B C,fecetur ]
?)uomodocunque in quotlibet fegmenta BD, DE,EC.

ico re@angulum fub A,& B C, comprehenfum ®qua-
le eflc omnibus re&apgulis imul fumptis, que fub Linea:
indivifa A« & quolibet fegmento coprehenduntur,nem .
 pereQangulo fubA, & BD; Itemfub A y& DE; Item |
{ub A, & E C,comprehenfo, : N &
G M1 Re&angulum enim BF, compre-
: g 1 hendaturfub A,& B C,hoceft, re@a
. ‘ G B, aqualis it re&z A . Qyod qui- | ;
gL 5+C de_n:iﬁc_tiﬁ_ eri aatt(x;r adB C,l ue Pce&r-
A & endiculares B G,C F, 2quales re@z
A : f\ »ducaturque re@a F éq Namre@z |.
222 primi.} B G,C Fy parallelz erupt), ob retos angulos B, C : Sed | .
brpron. § &P.mqualesinter fe funt,quod vtu%ue relz A, gqualis
«33-primi, mnnur.lgitut cerynt quogy GF,BC,pargllelz & zqua |

e s inter fe1ac proinde re@angulum erit B F,contentum
(b A, fiue' G B, & B C,ex defin. 1. huius lib. Deindeex |
Dy& Eyducantur re@2 D HyE I, parallelz ipfi B G,bv;l :

(N B
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CF.Itaque D H, EI, cum parallelz fint ipi BG, . in~
ter fe quoque parallele erunt.Rurfus eedem,cum ex c6- | 30.primi|
ftru@ione parallelogramma fint B H,B [,b zquales eriit %34 prisi.
refi2 B G, ac propterea re@x A. Quoniam igitur reGa
'B G, xqualiseft re@2 A, erit re@angulum BH , com-
prehenfum fub infe&a linea A,& fcgmento B D.Eadem
ratione erit re@angulum D I, comprehenfism fub A,&
fegmento D E.Item re&angulum E F,fub A% fegmen-
10 E.C, Quare cum reGangulaBH,D I, EF, 2qualia |
fing toti re@anguloBF; gerfpicuum eft, retangulum |
;comprehenfum fub A, &B C, xquale effe reQangulis |
yompibus, quz fub A, & fegmentis BD, DE, EC, com-
prehenduntur . Siergo fucrint duz reGz linex, fece- |-
‘turd; ipfarum altera, &c. Quod erat oftendendum.

I . -scmHoOoLIVM.

b
'
. - QVONTAM lib.s.propos. 1.4, decem priovatbheorema
o4 %mdtlnam libri, que Esclides lineis accommodat , in
!mmm‘u etinm demonfirabimus, fi dinidantur, vt lines; non
. abs re fueris bresiter numerss applicare ea, qua pluribus ver
i, bis de lingis bic demoufirantur, prafertim cum multiplicatio
} mumeri wniss in alversm refpondent lu&;c Wbﬁ;’“ inal-
teram o vt [upra diximus . 1eague propofiris duokss numeris
- quesd "_ »Q[:':d’é' 10.diuidasur poftersor in trespartes 5.3.
. €. X-Dsbo d2.smmersim producinsm ex g un 1 0. aqualem cffs
" erbus aenaTis 3 0. 186 1 2,955 0% weltiplicatione G.in 5>
3@ 3.gignwntur:id quod perpicsum eff.
v DEMONSTR AT boc loco Federicws Commandi-
nus Ao akia theoremata, queiam fequniur,

__SI fuerint dugrefz linez,fecenturque am-
‘ba in quotcunque fegmenta : ReQangulum
‘comprehenfum fub illis duabus re&is lineis,

zqualeeft eis , que fub fingulis fegmentis
vnili$,& quolibet fegmentorum alterius conti-

nenturteCangulis.

T SINT
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PR

43.4-primi,
’3 frPﬂ.miv

.

SINT duere@s A B, AC,retum angulum A, consi- 1.
nentes , que fecenturinpartes AD , DE; EF, F B; AG, |.
G H, H C. Dicorectangnulum fisb rectis 4 B,A G, compre~| .
henfum equale effe rectangulis, que fub A D, A4 G; 4D, |-

G

H; AD,HC:DE,AG,DE.

CKLM Y GH;DEHC:EF. AGyEF,GH;"

H N EF.HC:FB,AG:FB,GH;FB,
G °~ R o HC, continentur.Compleatir reitangu
S |~ lum AL ducanturd, D K,'EL, EM,
ADEFB  paralleleip AB, vel B1: Item H N,
; G O,parallele ipfi A C,vel B I;que fe-

cent prioresin P, Q, R, S, T, V. Quéoniam igitsr pectangn-"
lum A S, contsmetur fub A D, A G; &G P,[ub’ 4D, GH;
OrH K, fub AD,H C;(*quddrefte G S, H P,ipfi A D, [t
aguales: ) Item veitangula D F, S 8, P L, continentur fub
DE,AG;DE,GH; DE,HC; (°qudDS,SP,PK,
ipfis A G, GH, H C, eqqales frw, & $T:, P Q, i D E)

Et eadem ratione rectangula EV , T R, Q M , oontinentur :

fubt EF, AG;EF,GH; EF.HC.‘N?CW})Y:&M&/‘
FO,VN,R1I (ubF B,AG; F B,G H; FB,H Q;perfps-
<usm it redtangnium fub A B, A Craqualécflc reclangwlis
Jub fingulis partitus A D, D E, E F, F. BiCrgnelibe: feg-

mentorsm A G, G H, HC, comprebenfis . Quad oft prope- |,

Lot e

Jirumo . .
S1 fint duz reiz linez , fecenturque amba:

vtcunque:Rectangulum comprehenfum fub.d- |

lis duabus reétis lineis , vna cum reQanguio
fub vna parte vriitis , & vna parte a‘lte'r'iu‘s_"cp:x\n-
prehenfo,zquale eft eis, qua fub totis lineis, &
'di&is partibus mutuo continentur ,re&angu-
lis , vna cum reétangulo fub religuis=partibus
comprehenfo.. : . &l TnmTE e o el
ST T e e

SINT ducrefad B, AC, anguluphconspipensesne-
‘@ A,qus, fecentwr vicungue in Dy & E- Dico r:cé?gppm—/

Ium comprelienfum fub A B, A C ; vnia ciuti rétangs I com-

PR

RO M A ‘Ph’bl'»fl

- reem
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prebenfe (ub partibue 4D, EG , aquals effe redtangulis con-
tentis fub AB,EC; AC, AD;vnacumre- * € G £
&angulo [ab D B, AE,comprehenfo. Com-
plestur.n.reltangulii AF.agarurgiperD, gl L1y
reiia DGypfi AC, vel BF, parallela ; nec »
new perE, retaEH, fecams D G,inl, A D B
parallelaipfi AB,vel CF.Quonsam igitur rectanguium AF, |
aqnale eft yeitangulis E F,D H, 4 I; fi addatur commune
EG, erunt rectangula AF E G, nemps fub totis AB, AC, &
povtsins £ Dy EC, comprebenfa , equalin rectangulis E F ,
AG, DH, fub AB, EC5 AC, AD; DB, AE, comprehenfis
squalia.Quod of propofitep .

. 4N numetis ctiam bac, eadens perfpicua funs . Propofitis
£nitm duobus bifce numeris 1 0.¢r §.quorsm prior in trespar-
tes,a.3. 5. poflerior veroinduné,3. 5. Auscsdasnr ; peripicaum
estyf o pumersm Pproducium ex 1 a.in 8. aqualem effe fex nu
meris €,1-0.8.15-15. 35 .90 producunturex [ingulss parcibus
2.3.5.inquamlibet partium 3.5 .cfficiuntd, fimul additi §o.
wt volebat theorama 1 . Federvici. S

. RV RSV [ ijdem numeri fecentur vtcunque,prior qi-
dem in 3. 7. poftarier autem in 2.6 mansfefium quogue ¢fi

" & 0. numersm produdum ex 10.in 8. vna cum 18. numero
produdo ex 3.58 6. aqualem offe tribscs nmneris 6 0. 24, 14.
gui producuntyr ex 10.in 6.¢rex 8.5p 3. & exreligua parte
7-inreliqguam partem 2. cum wirobique efficiantui 98. vt
theorema 2. Federici optabas . ) ’

" THEOR..2. PROPOS, 2.°
- SIréé‘ta lineafe@a fit vicunque: Re-
&angula, quefub tota, & quolibet feg-

mentorum compretrenduntur, zqualia
funt ¢i,quod arota fir,quadrato. .

R ECT A linea A B, diuidatur vtcunque in C,duas
in partes. . Dico duoredtangula comprchenfa fub tota
A B,& fegmentis A C, C B, fimul fumpta , zqualia cfic
e R quadrato




258 @M EVCLID. GEOM. &9

F quadrato totius linea A B. Defcriba.
E P tur enim A D, quadratum linez A B,
& ex C , ducatur C F, parallela reéte
a3.4.primi. A E,vel BD, que+zqualis eritreGe
3. A B AE hoc eﬁ,reztz AzB‘i cui zqualis eft
re) refta AE,ex definitione quadrati.Quo
niam igitur reta AE, 2qualis eft reCte
AB,erit re@angulum A'F, comprehenfu fubtota AB,
& chméto AC.Similiter erit retangula CD,coprehé-
{um fubrota AB, &fegmento C l?u Qugpre cum re-
Qangula A F, C D, zqualia fint quadrato A D, perfpi-
cuum eft,reGangula comprehenfa fub AB, & fegmentis
/ AC,CB,2qualia eflc quadrato linez AB. Si igitur rea
linea feta fit vecunque, &¢.Quod demonftrandum erat.
ALITER. Sumatur recta D, 2qualis ;egx AB.
Quoniam igitur AB, diuifa eftin
A—CX B C,erit re&agngulum comprchen-
Dt fum fubinfecta Dy &%cGa AB,
#di.1 hoccft,quadratum reGe A B, zquale duobusreftangu-
/ Jecuds. ¢it, quadratum r >

b1 fuckds lis,que gomprchédunt&r fub D,?nfe&a.ht)c cft,fub fB,

& fingulis fegmentis AC,CB.quod eft propofitum .

SCHOLIV M.

QVANQY AM Euclides fecundum Boc theonermu
G HIK,, Proonst delincareita duifa in duas tan.
tummodo partes vecungue , sdems tamen
eifdem medsjs demonflyabitur, fi linea di-
| sidmrsir in guotun g pAvLes, u t 03 bik fign-
ris manife, eft . Innumeric veroidem
A D EB  perfBicitur hoc modo. Nsmerss 1 o. dissfus
- fiein dg‘m partes 7.2: 3-Dico numeros 7o. .
3 0.qué producsnssir ex multiplica .
A"‘-E—R-F—lB tione 10.in 7.0 3. aquales effe 1aq.
P suadrato ipfius numeri 1 0.t mani-
Jefum o8 Simili mods s mumsrns ro.disidatsy in plure: 9ay
2e5 3.2.4.09 1. ersnt numeri 30.20. 40. ¢ To. goniti ¢x 10,
in3.2.2.00 1.4988les 1 00.quadratoipfius mumeri 10..0
S I MI LI modo demonfirac hoc loco Federicng Come-
wmandinus boc theorema. . . _ L
- . s I .
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S I linea re@a fecetur in quotcang; fegmen-
ta : Quadratum , quod a tota fit,zquale eft ¢is,
quz fub fingulis fegmentis, & quolibet fegmen
to comprehenduntur, re@angulis. - .

S IT recta A B), disifa in partes

quorcung; AC,CD,D B. Dico qua- » I |
Aratumex A B, defiriptum , aquale I
effe rect angulis,qua fib fingulis pay-

tibus AC, CD, DBy quolibet fig. —'B

mensorum A C, CD, DB, compre- A >
benduntur ; boc eft, reiangulis fub  E

AC,AC; AC,CD;AC,DB: CD,
AC;CD,CD,CD; DB:DB,AC; DB, CD; DB,DB,¢d- |
prehenfis.Skipta enim vecta EFyque aqualis fit ipfi AB, dixi-
Jfac o partes EG,GH,HF ,partibus AC, CD, DB, aq¥s-
les; Britex ijs,qua ad propaf s . huis libri demonfiranimus ,
redangulum [ub 4 B, E F, hoc eff, qualratum ipfius A B,
aquale vedangwlis fub. AC,EG; AC,GH; AC,HF :CD,
EG;CDy,GH;CD ,HF:DBEG;DB;GH; DB,HF.Cum
igitur partes AC,C D, DB,partibus EG,GH, HF,fint equa-
les; evss quoque quadrasum ex A B , equale retangulis fub
AC, AC; AC, CD3 AG, DB:CD,AC; CD,CD3CD,
DB:DB, AG;DB,C D; DB, D B. Quod efi propofitum.

- I N numeris idem oft manifeftum . Si enim numerss 1 o.
diusdatsir in 2.3.5.0it.1 0. quadratus totins £qsalis bis no-
NeIs BHIMETiS £.6.10.6. 9.1 538:85. 35+ quti ex /gzgulu parti-
buis 2,3.5.in quamlibet partium 2.3. 5. procreantnr , vt per-
Licwuns eff . T

 THEOR. 3. PROPOS. 3,

SIreita Jinea fe&a fit vtcung;: Re-
&angulum {ub tota, & vno fegmentorii |
comprehenfum, equale eft &illi, quod

{ub {fegmentis comprehenditur , re&an-
. R 2 gulo

- o




260 &) EPCLID. GEOM. &)

gulo, &illi, quoda predico fegm ento
defcribirar,quadrato. ‘

-

F ¥ LINEA re&a AB,diui
Al fa fit vtcung; in punéto C.
Al Sl Dico rectangulum compre
[ ‘ . henfum fub tota AB, &
S . vtrouis fegmento, vt AC,
(fiue hé¢ fegmentum maius fit, fiue minus ) quale efle
re@angulo {ub fegmentis AC,CB,comprehéfo, & qua-
‘.- } drato prioris fegmenti alumpti AC.Conftituatur enim
quadratum di&ti fegmenti AC,quod fit AD: & ex Byedu
catur BF,parallela ipfi AE,donec coeat cum E D, pro-
tracta in F.Quoniam igitur AE,relta re@te A C ), 2qua-
= Lis eft,ex quadrati definitione;crit re&an(jsulumAF, c6-
prehenfum fub tota AB,& fegmento A C. Rurfus, quia
re&ta C Dycadem ratione xqualis elt reée AC ; erit re-
&angulum C F, comprehenfumoub fegmentis A C, &
C B. Cum igiturreétangulum A F, 2quale fit quadrato
AD, & re@tangulo CF; liquido conftat,re¢tangulam fub
AB, tota,& fegwento AC,comprehenfum, effe zquale
refangulo comprehenfo fub fegmentis AC,CB, &
quadrato preedicti egmenti AC.Itaque i rea linea fe-
¢ta fit vecunqs 5 &c. Q_',od crat oftendendum.
.ALITER. Accipiatcu:r refta D, 2qualis fegmento
- AC.Quigiturrefta AB,diuifa
A$ oy B et in% erit retangulum: com-
L] S ——t . prehenfum fub D,& AB,hac eft,
3 1.feciidi. fub AB, & AC, , zquale re@an-~
ulo fub D,& C B, hoc elt,fub A C, C B, & retangulo
Fub D.& A C,hoc cftyquadrato fegmenti A C.Qyod cit
propofitum. =~ )

o SCHOLIV M. '

VT hoc theorema numeris accommodetur  fit numeras
1o.diuifus iny.dp 3. Dico numersm 7 0. producium ex 10. in
7-aqualem cffe vumere 31.q%s 6x: 7.10 3 producionr,vna cum

T 49.q4a-

e PRI . PR
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+#9.guadyate priovispartis 7.1d gmoid ves ipfn indicat . Pard
TAZIONE cPit RAINEYNS 3 0.PrOCYERINS 0% 10 i1 3 895 alis nume-

70 21. produdlo ex 3% 7.[immul cum 9. quadrato predithi mu-

mers 3.

THEOR. 4. PROPOS. 4.

STre&alinea feca fit vtcung;: Qua-
dratum, quod a tota defcribitur , zqua-
le eft &illis, quz a fegmentisdefcribun
tur,quadratis,& ei,quod bisfub fegmen
tis comprehenditur,rectangulo,

RECTA linea AB,diuifa fitvecliqs g
in C.Dico quadratfi totius re¢t¢ A B, E
zquale effe quadratis fegmentorum
A C, CB, &rettangulo comprehenfo  yy I
bis fub fegmentis A C,C B. Defcriba-
tur.n. fuper A B,quadrati AD, duca- AN C B
turduc diameter BE.Deinde ex C,agatur C F, parallela
re&tz B D, fecans diametrum in G, punéto, per quod rur
fus ducatur H I,parallela re&z A B;Eritque quadratum
A D, diuifum in quatuor parallelogramma . Quoniam
igitur trianguliA BE, duo lateraAB,AE y2quatia
fgnt ;*éruntduoanguli ABE, A E B, »quales: Atqui
v tres ariguli ABE, AEB, BAE, trianguli ABE,duobus
reis funt aquales,& BAE,re&useft, Reliqui ergo duo
anguli ABE, AEB, femireti crunt;Eadem ratione often
desangulos DBE,DEB, femiretos efle.Quod etiam con
flatexijs,qux ad 34.propof.lib. r.demonftrauimus. N3,
vtibi oftenfum eft,diameter B E , diuidit angulosreétos
ABD, A ED, bifariam.Quia ergo anguli quoque tres
trianguli E F G, < zquales funt duobus re&is,& angulus
EFG, reQus eft, 4 cum fit requalis re€to D,externus.in-
ternojnec non F E G, oftenfus femire@us ; erit & reli-
L quus E G F, femireGus ideoque zqualisangulo FE G.

: . . R 3

v

. ‘f . W’

b3 z.primi.

€3 3-primi.
‘) ’-Pﬂmio

. Quare




ag primi.
bs.gprimi.

€3.4.primi.

43 g.prims.

3, focidi,

F3.fechidi.

262 €% E_K_CLID.’GEOM.' T2

Quare* wqualia erunt latera E F,

E ! F G : quz cum fintb 2qualia oppofitis
lateribus GH, HE, erit parallelo-
1 G_Ir grammumF H, quadratum, cum om-
nia eius latera fitit 2qualia, & omnes

N B anguli re@i ; propterca quod exiftente
vno angulo re@o,nempe F E H,vel F,in parallelogram
mo FH, omnes quatuor reQi funt, vt ad defin. 1. huius
lib.monftrauimus . Eadem ratione quadratum erit C L.
Quamobrem C LF H,quadrata funt fegmentorum AC,
CB,quod latus H G, ¢ ®qualc fit reGz A C . Reftangu-
la quoque AG, DG, comprehenfa etunt fub fegmentis
AC,CB,propterea quéd CG,Gl,equales funt recte CB,
obquadratum CI; & F G,zqualis reéte G H , obqua-
dratum FH, hoceft. 4 re¢tz AC.Quocirca cum quadra-
tum A D, 2quale fit quadratis CI, FH, & rc&tangulis
A G, DG; conftat quadratum A D, totius linex AB, }
zquale effe quadratis fegmentorum AC, CB, & re@an-

ulo comprehenfo fub cifdem fegmentis A C, C B, bis
%umpto . Igitur fircca linea fc€ta fit vtcunque, quadra-
tum, quocr atota defcribitur, &c. Quod demonftran.
dumerat.

ALITER. Quoniam reta AB, dinifa eft in C, ¢ crit
quadratum totius A B, xquale rectangulis, que fubtota
C AB,& fegmentis AC,CB,compre
A p henduntur : ReGangulum autem
et ® fub AB, AC, comprehenfum ,
£ a%t:alc eft re@angulo comprehenfo ubAC,CB, &
quadrato fegmenti AC: Item retangulum fub AB,CB,
comprchenfum, zquale eft re@angulo fub CB,AC, com
prehen(o,& quadrato fegmenti C B Igitur quadratum
reCte AB, equale etiam eft quadratis fegmentorum AC,
CB,& rettangulis fub AC,CB, & fub CB, AC. Quod cft
propofitum.

COROLLARIVM. I.
H I NC manifesium ¢t , parallclogramma cir-

ca diametrum quadrass cff¢ quadrata .
C ON-

-
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C O N ST AT bocex priovi bunises theorepnatis demon-
Serationesinqua oftenfum oft,redanguin C I, F H o qus fumt
dévca diametrsim B E, effe quadrata . [n omnibus ewim alijs
quadrazis eadem grit demonfivatio . Eff tamen corollarivm
ffud surelligendum de slis parallelogrammis civca diame-
trum quadrati , que communem aliquem angulups habens
cxm t220 quadrato , cuisfmods funt dilta parallelogramma
CI,FH 1liud enim angniym habes ABD, communem cxm
arsyhec vero angulum AED. Idem nibilominss veri
eff de qushufesmq; pavallelogrammis circa diametrum qua-
drati,eziam protradam, quamuis non habeant cum quadra-
20 angulum aliguem communemydsummodo sorum latera pa~
rallela fint quadrasi lazeribus: Circa enim diametriim AC,
quadrati BDqcififfat parallelogré-
mum FH,fins intra quadratum, fi- W
e extra, qued tamen habeat late- R B
va Iaseribus quadrati B Dyparalle- A E__F
ls. Dico FH, effe quadratum.Cum
emios parallels fim: AB,KF,* erunt B i
anguli BAC,F EG,equales, inter- '~
nus , (rexternus ; ntque eademya- - -
tione angwli BCA,FGE,aquales erunt : Sunt autem onguli
BAC.BC A, fermredi, v oftenfum inpy fuit . Igitwr ¢ an-
guii F E G4 F G E, fimsireci erunt : b propteveaque latera
EF , F G, illu oppofita , equalia y c dn angulss F , yellus .
Qmare cum EFsF G,laters d equalinfins oppofitie Interibus
G H, H E; aquilatervom erit paralelogrammium ¥ H : Sed
1 Crrelanguinm efl,ex §s, qua ad defin. 7. huns bib. ofiendi-
mos, propteres quod anguiss vass F,redius eft demonfiratns.
Igienr FH,quadratum erit.Quod eff propofirirn .
COROLLARIVM. II. ‘
SEQVIT VR etiamex desonstratione buius
Propof4.diaksetrim cusufuis quadrats dinsdere cius

angulos bifaviam . Probatum enim fust , angwlos
B, DEB, cffe [emiretlos, ¢-c.1d qued etiam ad
propef34.ib.s . demonStranimnus ,

SCHOL IV M.

N B feris ita theorema boc guarinm &m‘w S
; , R g Semowm

aZ’-PY‘.”ic

b ¢, primi.
©32.primis
d 34.’)‘1’"':
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s . fociidi.

" mumerns 1 o, discifs vecung,in 7.0p 3. Vides igitar 100, qua
dratum torime numers aquale cffe 49.6 9. quadratisparsii
7-C% 3.UB8 CHIR RNAMIErO 23.95 X 750 3. Procrentur, bis fum
pro.Nam£3.9. 23.C% 15. efficinnt 100.

PER FACILE astemmerit ex hoctheoremate 4. de-
monfirare hoc alind theorsma .

SIlinea rea fuerit dupla linex re&g,quadra-
tum exilla defcriptii,quadrupli eft quadrati ex
hacdefcripti. Etfi quadratii quadruplum fuerit
quadrati, latus illius duplum eft lateris huius.

£ v o SIT enimprimilmea AB,dnplslines X .
' Dico quadratum rete AB,quadrupium cffe

H S It q’udrati reita K.Nam disifa A B, hflrii
. in C,fi fiat confiruitio, vt in 4.boc theorema-

AL C B re,erunt guasuor parallelogramma 4G,C1,

' IF,FH,quadrata, atq, inter f¢ aqualin,cum
omnia eorum latera fint aqualia,omnesq, angudiveiti, vt fa-
cile demonfirari poreft ex propof- 3 4.lib.t. Quare cié quadrati
AD,aquale fit quatuor quadraiss AG,C1,IF,F H,erét qua
Aratii linca A B,quadruslii guadrasi lince ACyhoc eft,lwea
K,que aqualis eft ipfi ACEfi n. virag, dimidii linea AB.

BREVIVS., Quadrasiireie A B, cquale cft quadratss
reilarum AC,C B, (rrectangulo [ub recls lineis AC,
CB,bis comprehsnfo. Cum igunr quadrara reclarsm asua-
lium A C,C B, equaliafint ; > reQangulum fub aquali-
bus AC,CB,quadratum quoq, fit, arq, aquale quadratore-
e AC;Conflar quadrasii recie A By quadruplum cffe qua-
Arasireite A C; cum equale fit quatnrr guadyaticquorum
vnumgucdg, quadratoreite A C, equale eff.

S 1T deinde quadratii recte A B, quakriplum quadrasi
vects K.Dicolatus A B, duplii effe laterss K. Nam dinifn
relia AB, bifariam in C,vt AB,dxplafit ipfins AC erit, vt
iam demonftrati eff,onadratii relte A B, qualrnpli qun-
drati re@a AC: Penstur anrem (o quadruplii guadrateredty
K.Igitur aqualia funt guadrata reiaram K 0 AC, (> 59-
Saproprerearelte K, ¢ AC, aquales: Efi aiit AB,ex cof'ru-

Gione,ipfiss AC,dupln. Dupla igitwr etid eris ipfines K. Hac

rarnen
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tamen smnia aliter Aermonfirabimna ad propof. 20. lib. 6.

CETERUY M ex hacpropos.¢. colligi peteft m:dus in
weniendi numerum quAdr ainm, cum qio ARtis quinis nume-
ris quadratum quoque nmersm conflituas . Ss namqne ex
dato numero auferarsr 1. trit quadyains numevns ox reliqus
mumeri dimidio in f¢ musltiplicato produstns , is quiquceriwr.
Ve fidatus fit numerus 1 5. inseniendusdy memerss qundra- 1
365, cum guo datus numerss 1 :gna’ar numETNm itens qus-
Aratum ; detrahemns 1.6x 15. & reliqui numeri 1.4, dimi-
dinm 7.accipiemus. Nam numerus quadratus £9.ex ¢o dimi
dro infe multiplicaro produtlus eriv is, cum que datus nume-
yss L s conflitsit G4 quadratum sumerum,cuins latns eft 8.
REMPENHIIETHS YNR Uit ate mAior, quam 7. lrtus quadrasi
insemi . Rasio byinsres bac eff. Quonians quairatsm A D
redte A By aquale oft duobus quadravis F H, C I, partium
AC,C B, vni cum reangslo bis comprebenfs fub A C,
C B; fignomninern H B F,qu:.coom guadtaw. F H, conflitnst
totum quadratum A Dyponamus 1.5.quantus nimirum eft da
tus numerns : quadratum astem C I, fatuamus 1. atque
adeo laius quoque eius C B, 1. erit vtrumsuis re&angslorum
A G, D G, 7. acproinde fegmentum A C,7. vt nimirum ex
AC,inCB.quacfh1.fiant 7 Quadratum ergo FH,erit £9.
Totum autem latus A Byerit 8. nempe vna unitate mains ,
quam A C , latxs quadratiF H, Hec ergo eff canfa, cur ex
‘Baso numero,hoc ef,ex gnomone H B F,Aetrahomus 1.8 re
ligsi numeri dimidiii flassuamus latus quadrasi FH quafits . .

VT autem mumeri fFadivitentser , datss numerus debet
effe impar , vt nimirum ablasa 3. yeliguus numerns dsssdi
poffie bifaviam . Regula nibilominus vera eff,quicungue ns-
merss datus fir. : :

V ICISSIM veperiemus nnmernm quadratum, & qio
Aurns quinis numerss (abtvailus velinguas numernm quogste
quadratum . Nam fi ex numerodate dematur 1. & religui
nmumers dimidio adijciatur 5.conficietnr lntus quadrati quafi
4.V fi rurfum datss fit numerss 1 5. Detvaa 1.evit reliqui
nameri 1.2.dimidsis 7.eu1 addiza 1. fict latus quadyati quafs
#3 8. Sienirs ex oins quadrato G.4.detrahas 1 s remanct qua-
dratus numerus £2. cnins latus off 7: guod perperno eff vna
URiLA2E 1amNS o qunm [arns gaadrati innents . Ratio etiam

buins |

3 g.fecitdi.
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W34 primi

buins regula facilis eft ex eadem figirn buins propos 4.N amn
Jfignomonem H B F, qui ex quadrato 4 D , [ubtraitus reli-
guom facit quadratum F Hyponamus 1 5. quanssus mimirum
off mumerus dwins: Quadratum vero C 1,6 atuamsus 1 .&ique
adeo @ latns esus C B, 1. erit vxywmlibet reGangulorum
A G, D Gyy.u¢ promie & fegmentum A C, 7. vt fupra di-
Gum efty Cr 10ta linean 4 B, §. ¢re.

S1I refa lineafeceturin zqualia, &
non zqualia: Re&angulurm {ub inzqua-
libus fegmentis totius comprehenfum,
vna cum quadrato, quod ab intermedia
feGtionum, zquale eftci, quod a dimi-
diadelcribitur, quadrato.

DIVIDATVR re&a A B bifariam in C, & per
fnzqualia ih D, vt feGionum intermedia fitreGta C D,
qua nimirum dimidia € B,minus fegmentum D B,fupe-
rat,vel qua maius fegmentum A D,dimidium A Cyexce
dit. Dico re&angulum {ub fegmentis inzqualibus A D,
D B,comprchenfum, vna cum quadrito rette C D, qua
E_G_F intér duas cft fc@iones , xquale cfe
L X 4 quadrato dimidiz C B. Defcribatur

Iy I enim C F yquadratum fuper dimidia
C B; & duéta diametro BE, dpéatur
H b B ex D, re@a D G,parallela re@2 B ¥,
fecans diametrum B E, in H, pun®o, per quod ducatur
reGx B C,parallela I Ki Itemex A, retta: C E,parallela
A Lyfccans 1 K, productam in L. Erunt igitur per corol
Jarium 1.pracedentis propos.D I,K G,quadrata,idcogy
D H,reétare&xeD B, zqualisi* Eft autem & K H, i
C D, zqualis. Quare reGangulum A H, comprehende-
tur fubi D,DB; &K G, erit quadratum recte CD.
Probandam itaque eft,reGtangulum A H, vna cum qua-

drato
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drato K G, ®quale cfle quadrato C F. Quoniam ergo
* complementa C H,F H,zqualia funt; G addatur com-
munc quadratum D I, crit parallelogrammum D F, pa.
rallelogrammo C I, zquale :® Eft autem & A K, cidem
'C I, 2quale,quéd & bafes A C,C Bymquales-fint. Igitur
DF, AK , zqualia ctiam inter fe erunt : quibus fi com-

AH, :c?(ualis . Quocircacum gnomon M N O, & qua-
dratum K G, zqualia fint quadrato C F jerit & feétan-

rato CF. Si re@a ergo linca fecetur in ®qualia, & non
®qualia,&c.Quod oftendendum erats :

SCHOLIV X.

ALITER boc theovema cum C o .
Francifco Masrolyco demonfivabi- A;.—,__._. B
mus 5 eo n1odo, quo idem in rumeris
demonfiracur & Barlakm monacho. guod etiam curh eddem
M anrolyco in fequentibus propqﬁnom‘iu; vfque ad 1 1-exclufi
qe fac-umu?. Demonfirariones astem his mumeris accommo-
Aaeas reperies ad propas.ia.lib. 9.11& evgopropofitsm exeque-
mur. Qusa quadratumex C B , < aquale eft guadratis ex
C D, D Byvna cwmreitangwlo bisjiub D B,C D; Reflangy
lo assem fub D B,C D, vna cum quadrato vx D B,aquals
efreianguium fub DB,C B;Erit qundyatum ex C B,diqus
la religus quadraco ex C D, vna cum religno re angilo fub
D B.C D, & redangslo fub D B, CB, velfub D B, AC.
Argus redangulisfub D B, A Cyéo fisb D B,CD, e agqwale
off rectangninne fub DB, éptota > D. Igitur quadvacum
ex CB, aquale erié quadrato ex CD , wna cam reangwlo
fub -w; I:éc]ajﬂ s veiangulum fub A D, D B, vna
com ex 5 aquate evit guadrato e .
oras demonityandum . ™ f XC'B Reed

1D EM in mumeris off manifefum . Dikiidutwr enims
PRIIeTMs A 0vaqualiter in 3.0p 5. Isem inaqmaliteriny. ¢y 3.
824 vt medins nwmerns inter feiones fis 2.quo videlicer dimi
dius numerns s.fuperat minorem partem y.évc. Vides igitser,
DHIETHIS 21.0X 7.1 3. proRKIum, YRA chm #.quadrato in-

o -

mune apponatur C H,erit gnomon M N O, rettangulo :

|

lum A H, vna cum quadrato K G, ®quale cidemqua |

__ termedi '

ig2.primis
%36 primi.

¢ 4./42:&'&
4 3 feciidi,

s fEeiidi.
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termediy numeri 2.4qunlem offe 25. quadvaso Bmidy nu-
meris. :
E X hacetiam prepos.s.inueniemus alio modo numersm
quadratum, cum quo datus quisis numerus quadr aruns quo-
conficias mumeynwms. N am i duto numero adijciatur 1. &
& reliqui numeri dimidio detrabatwr 1. religuum fiet latus
guadrati quafiti.vs [i datss numersi fit 15. Additar.fit 6.8
cuins ditmidio 8. fi Aemarur 1. manet 7. latus quadratigg.
CHIB GO RRINS NNMETHS 85 . COMPONIt NUIMEYNIM qUAATALNM
G#.cuins larns eft &, quod perpetns cfft vna unirate mainsla-
2ere 7.quadratiinuenti. Ratio bniss reguls ex demonfivatio-
ne propos. 5. difficslis nom efi.Cum enim refangulum A H ,
cum quadrato K G, 2 aquale fit quadrato C F ; fiveitangu-
E._G_& “lum A H, ponaturis. ficut numerns da-
L KoY\ s arvero quadratum D 1, flatusinr
< I r.actroindc iatus 1D B, quogue 1.erst re
I—— Ga A D,ss. vt nimirum ex A D yin
AT CDB, Bygignatar ss. rectangulum videlscat
AH.Additaergos.erit rora lince AB.1¢.4 cuins dwmidso 8.
demptas. relinguersr C D, 7.latus nimirnm quadrati KG.
H IC quoque.fi fralt numeri vitands fint , debet nume-
rus datus effe smpary vt videlicer,addsta 1. Kwuids paffit bifa-
riam . o
E contrarioreperiemus mumernm quadratum, & guo fi da
tus quinis nsumerus [ubtrabatur,religuss fiat numerus quog
guadratus.Nam fi ad datum numerum adéjciatur 1. erit ds-
midisem compofies numerilains quadraci quafies. V't fi rur-
fum numerus 35.Aatus fir. Addisas.erit compofiri mumeri di-
midisern 8. latus quadrati G.4. quafiti.Si ensm demas datum
numerié s3.veliquss fiet quadratns numerss 4.9.cuins latus y
berpetuo minus oft na unitate, quam latnus quadrari ituen-
ti, Ratio biuns rei peripicun quogg eft ex endé figura buins pra
bas 5. Nam fi veitangulum A H , quod ex quadrato CF,
ablatum relinquit quadratium K G, fiatuatur s5. ficut datus
numerss ; @ quadrarum D I , ponatur 1. atquc adeo ¢
D B, eiuslatus s.evit tora A B , 16. & eius Aimidinm
CB, 4. . .

THEOR
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THEOR. 6. PROPOS. 6.

S1 re&talineabifariam fecetur, & il-
lire&a quedam linea inreGtumadiicia-
tur: Re&angulum comprehenfum fub
tota cum adieta, & adie&ta, vna cum
quadrato a dimidia, zquale eft quadra-
toalinea, quz tum ex dimidia, tumex
adiecta componitur,tanquam abvna,
defcripto. ’

SECETVR re@a A B, bifariam In C , &ciinre-
&um addatur BD. Dico re@angnlum comprehenfum

fub rota compofita A D, & D B, adie&a, vnacum qua-
drato dimidiz C B,2quale eflc quadrato linez C D,qug

tur namque C E , quadratum fuper
CD,& du@adiametro D F,duca- -~ E_G B
turex B, reéta B G, parallela re@z M

DE, fccansdiametrum D F,in H, L_ Ko 11
run&o, per quodagatur I K,paral- |’
clareéte C D: Itemex A,ducatur A C TD
reGz CF,parallola-A L,fccansIK, .
produ&amin L.Erunt igitur per corollarium 1.propos.
4 huius lib.B I, K G,quadrata, idcoque re&ta D [, re&ta
DB, aqualis :: Et autem & K H , re¢te CB, 2qualis,
| Quarereangulum A 1, comprehédetur fub reis A D,
D B3& K Gyeric quadratum re@e C B,Probandum ita~
queelt.re@angwlum A [,vna cum guadrato K G, aqua-
le efle quadrate CE, Q.ttl;miam ergo argll:logrammﬁ
A K,vzquale eft parallclogrammo C H, quod bafes
ACC B’,.’t%nles m¢:c Kft autem & parallelogrammum
H.E,eldem CH,zquale,complementum complemento;
erunt A K,H E, 2qualia inter fe. Addito ergo commuy-
ni C Lerit re@augukum A I, gnomoni M N O, zquale.

exdimidia C B, & adie®a B D,componitur, Defcriba- |

igf.primt'.

536 primsi.
“#3-primi,

Quocir-
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b 1 fecidi,

Quocirca ¢um gnomen M N O, & quadratum K G,
quadrato CE,fint zqualia;erit & re@angulum'A 1, vna |
cum codem quadrato K Gyeidem quadrato C E , 2qua-
le . [taque fi re@a linca bifariam fecetur,& illi recta qug
dam lincainreGum adijciatur , &c. Quod erat demon-
frandum . ' ’ :

SCHOLIV M.

c B . ALITER. Quiaquadva

Ar—~——D tiumexC Dy m%eﬂ;ldldm

) . tisex C B,B D,vnacumredan
.gulo bis fuub D B,C B; hoe eft, quadratis ex C B, BD, vna
cum reélangulis [ub B D, C B, & fub D B, A C : (fumpta
A C, femelpra C B, qua illi aqualis ponitur. ) Ef? autem ye-
angulis fub D B, A C;D B.C B;® [ub D B, D B, (quod
-eft guadratum ex D B,)b aquale rectangulum [4b. D. B, &
o212 A D.Igirur quadratum ex C D,aqsale eft relique.
drata ex C B, vna cum rectangulo fub D B, A D: Hoc efi,re
danculum fub A D, D Byvna cum quadraso ex C B,aqua-
le oft quadyato ex C D. Quod demonfirandum eras.

C ET ERV M fi rem attentins confiderave velimus,
-cemperiemus: propofitionem hanc §. per pracedonsé s.facilli-
‘me poffe d emonfPrari: id quod etiam eruditus vir, & in omxi
doltrinarums genere exercitatiffimus » Mawricine Brefciss

Gratianopolizanss , Regisis olim Mathematicarum difcipls-
narum in A cademiz Parifienfi profeffor, animaduertie. Sit
exmreita A B, foctain C, bifariam, ¢ ei additaredagui
oo tacunque B D . Dico vedlangu-
E A" © B D lumciprebenfum fubtota AD,
— t d==i " compofita, ( adiedta B D, vna
cié quadraco Aimidia C B, equa |

le eff quadrato re¥e D , ex dimidia, Cr adéieBa vompofi-
te. Additanamaucredts AD , cx alteraparterefin AE,
gna adieta B D, equalis fie,erit totn E D, e84 inC, tqus
Uiter,ér in B,insqualiter\qunod EA, AC,1pfis DB,BC,equa
les fint. Recia quog, E B,re@a A D,equalis erit,quid E A3
“ipfs D B,fit equalis, ¢ A B, vtrigue communéscReliapgu-
| Inms igitur fub parisbus inequalibus EB, BD., vnk cum
: quadrato
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|| quiequalis offe dybes, ab proportivunlisatemn Arichmetican ,

| in alijs . Quod idem in numeris ceritsr , qui eundem habest:
| exseffiumn. Ln numeris enim 4.7. 1 4. eundems exceffurn 3.h-.

1 roexceffus C B, aquale effe quadraio linee media € D); per- |

A tin,fime minor addir a fit in reliumymedinqus compofita fit ex.
|\ dimidio exceffs imber primam ¢ tertiam o & ex tertia Ve

| ma A D,abfecindmenr D C,equnlis medis, ¢ ox medin hac
o D Cyanferatnr tertia D B, evie A-B, (exceffus inter primam
{ et teviam)fectn bifariam in C,oid, adRita tevtia B D.Cum.

gmadrato intermedie fiFimis C B, Boc off, relamguinum fub
A D,B D,vna cum quadraco dimidia CB,aquale erit qua
draro dimidie C Dyhoc e, quadiatoredte e dimidia C B,
datarelie £ B, ¢ ex adietia B D,compofice. Quod eff pro-
pofinm. N

SEC ET VR iamnumerns £.bifuriam , (vt &y hos |
theorema numveris accommodemns.)in 5.8y 5. addarsroue.oi
namersis 3, Vides igitnr numerm 2.4, qui producitsr ex tote |
nRerero cpofieo 1 2.in adielinm 2. vng cwm 25 .quadrate di
midij numerd , aqualem effe 29.quadrato buins numeri 7. |

i ex dimidio 5.8 adiétto 3.componituy. -

" E X hocporro sheoremane colligitsw proprietas infignis
Arithmaetice proportionalitatis, qua confiftss in codlem femper §
axce(fis quantitatum proportionalium . €um ewim A4 D, fipe
rét C D, magnitndine A Cyhoceff, CB; éeC D, fuperes
B D, cad# mvagnisudine C B:habebunt tres linee A D,CD,
B D, proporvionalitatZ Arithmeticam; quandoquidé prima
AD, fuperat fecundam C-D-, sodem sxceffn A Cyfine C: B,

%0 fecundn C D tevtiam B- Dsfuperas.Quare cum ofienfm

}t,nt!mgnlxmfw& extremis A Dy B D, vna cum quadra-
[icue colligitsir,in emni proporeienalitase Arvithmaetica trism
linearum , reangulum fub extremis contemesum , vna cumw
quadeato exceffusyequale effe quadeato lincs media. Semper |
“enimm taes linee Arithmetice proportionales itw inter [¢ coniii

i porersme vt efficiant vnam lineam bifisrians disifam, (qn;.
simirnm aqualis fit exceffus inser prisams dp sertiam)cuiser

pureryfitres vetda fint dute A D,CD,B D.Si namaque ex pri

nimC B, excoffus firimter mediam CD , ¢ tersiam B.D,

9 A C,nempe exceffui inter primam AD, & mediam CD;.
evit neccffaric A B , fe&ain €, bifariam. Eademd, ratio eft

__ bemtibus,!

R Rt R I
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bentibus, mnproda&md extrmx:4. 0. URR Ckms
9.quadrato exceffis 3. aqualis eff qundrato numero 4. gs¢i
ex medio purvero 7.procreatsr .

E X hacetiam propos.c. npermmu. vt ex 4._pmpo.r nume
51 qHAdY At M que datss quisiis numerns quadrarums
quogse numerumn componat . Nam [k ex dato numero dema-
tur 1.Gp reliquus numersis bifaria fecesnr, erit quadratsss he
isss dimsidyj isyqus quariesr . Ve i Aasses mumerses fit 1 5. Devs
P 1. relinquasnr 1 4.cuins dipsidinm 7. Aabit mimerum qua
drmm #9. quafisum . Nams 15. cum 4. facit quadratum
numerit G4.cuins lasus 8 una vnitats maims off laters 7.qus
drati inuents. Huiss rei ratio mansfeiia eft ex hac G, propos.
Cumenim rectangslun A 1, cum quadrato G K ,* eguale
Jit quadraso CE;fi rectangulum A 1, ffarumtur 1 5.4t gua-
dracii B, 1.5deod, . latues B D.v.evit tornlinea A Dy1s.vt
nimsirim mwlssplicac in B D. 1 .producas reitangulum A 1,
r5.Ablasaigitur 1. BD. remanet A B, 14 mwdumlm
7.dabit C B,/utns quadrati K G,quafits.

NEL ESSE antem ciiam bic oft,datum numernns ef
[eimparé, ut raiti numeri vitepsuryvs videlices dsmptas. bx
fariam poffit Aewidi, ‘

V.ERS A wvice ipueniemus numerum qudwmm.a guo.
Aatus numerns detratins quadyassm etinm numeyim relin-
quar.Si enim ex dazo numero tellatur o. 0 religus numeri d:-

midio adijciatsr rirfis. 1, conficietur latus quadrati gu
V' fi datus fie numerus 15. Dempta 1. eris 7. dimidium nlz-

i | gsi numerivg. additades fiet Latus quadrati quafits 8. Nam
| [ ex cius quadrato 6.p. (wbducas datum numerum s5. rels-

 Gusis eret quadrains mumeriia 4.9, cuins latus 7. femper vna
wnitate minus o/} latere inuenco 8. Ratio eff ,qua freilangn
drerm A 1,qu0d ex quadrato C E, fubtraiiumrelinquit gua-

Aratam K G, fatussur 15. wt quadratum B 1, ideogne &
B Dycius latnss.eritrotalinea 4 D,ss.ut dictum eft. Dem-

peaergos.B Derit A B, 1g.cwins imnidio G By gued eft 7. fi
-rRrfis 4ppomun.jm lum c D,! guod gunmr, é'c. s

THEOR
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THEOR. 7. PROPOS. 7.

$ Ire&alineafecetur viciique; Quod
atota, quodque abvno fegmentorum,
vtraque fimul quadrara, zqualiafunt&
illi,quod bis {ub tota, & diéto fegmento
comprehéditur,retangulo,& illi, quod
areliquo fegmento fit,quadrato,

SECETVRre82 AB, ¢ F »EF_D]

vtcunque in C.Dico quadra< :
tum tosius AB, & quadratum A fIH 1L
fegméti fiue maioris, fiue mi- - 4
noris AG,aqualia eflerean- A—g—BA~—B

gulo bis.comprchenfo fub to- , .
ta AB,& diGo fegmento AC,vna cum quadrato reliqui
fegmenti C B. Defcribatur cnim fuper A B, quadratum
A%),-& duta diametro BE,ducatur ex C, re&a C F, pa-
rallelare@2 A E, fecans diametrum in pun&o G, per
quod agatur -HLparallela re€te AB.Eruntigiturper co
rollarium 1.propof.q.huius lib. C1, HF, quadrata: &
juia re&a G H,*zqualis eft reta A C,crit HF, qua-
ratum fegmenti AC. Rurfus quiz A E , zqualis cftipfi
AB, arjt reGangulum AF,comprehenfum fub tota AB,
& fegmento A C.Eadem ratione re&angulum HD, ¢6-
rchenfum crit fub cifdem reétis A B, A C, quod re@e
E,EH,xqualcs fintreitis AB, AC, obquadrata AD,
FH.Quoniam igitur re@angulis A F , FI, vna cum qua-
drato CLhoc cft, gnomoni K L M, vna cum quadrato
CI, 2qualeeft quadratum A D 3 fiapponatur commune
uadratup HF, grunt quadrata A D, HF, zqualia re-
3angulis AF,DH, (quorum quodlibet comprchenditur
fub tota AB,& fegmento A C, ) vnacum C I, quadrato
reliqui fegmenti éB.Si igitur rc@a linea fecctur vecun-
que,&¢.Quod eratdemonftrandum, ’
i s SCHO-

234.primi.
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. ALIT ER.Quiaquadratumex AB, squale eff qua-
Arasic ex AC, CB,una csm reltangulo bis fub A T, C'iugﬁ
c 3B -Addatur cimune quadratii ex AC, eviie

A guadrata ex A B, ACyequalin quadra-

' 2o 83 AC, bis & quadrise ex CBana ti

rectagulo bis [ub AG,CB. Sedreigulo

fub AC,CB,vna cum quadraro ex AC, " aguale cff rean~

gulum fub AB, AC : Etfwinkreélmngx!ﬂi: /¥ AC,CB,

_na cum qyadvare ex A C, bis, aqunle eff rect anguleim fish

. AB,A C,Zi.r. Igitur quadraeaex AB, AC,aqualsafim veli-

quo guadrato ex CB,vna cum redangulo bis fub A B, AC.
. Quod demonfiraundum erat.- “ .

I N numeris swtem, dssidassir namerus 1 b. vicnyus in
6.8 4. 1gitur 100.qKARYREvs nMmserase Lotise numeri 1 o Gy
36.quadratss nsmerns partis 6. aquales funs numers 120.
i fit bks eX 1010 1 0uirs plbrTET 6. UK s 1 6. Rndyato nsse
mero alterius partis 4. vt confbat . Sic etiam X 0 o.quelrnzses
nemeras totises numeri 1 0.0y 16. quadratas wumEYss parsis
#.4quales funt _nu:::s:j’o.qni bis 2 ex 2020 1 0. i prrtem 4.
URA cHms 3G . quadrare mumsero alserive partis 6. ’

EX FEDERICO COMMANDINO,

SI re&alineain partes inzquales fecetur :
Earum partiom quadrata zqualia funt re@an-
gulo, quod bis di&is partibus continetut,vna
cum quadrato ¢ins ling2,qua maior pars fupe-
rat minorem . :

SEC ETVR velia A Binpartes inaquales AC,CB,
[Jitque maicr pars AC;ponasser axtem minors pwrti CBaqun-
lis linea A D, vt D C, fit exceffus, quo pars AC fisperat par
tem C B. Dico quadrasa partinm AC, C B, aqualsa effere
R angulo, quod bis continetur fub AC,C B, vna cum quadra-
22 linca DC. Conflituantur.n.quadrata AE,CH, & agatur |
) DI,

-

 —




1 D Lipfi CE, parallela,produtatr- .. Y
que H G, ad K . Itague quoniens F B
L A D,ipfi CB, ¢ff equalis, addita com-
muni D C, erit toia A C, boc ¢f}, X g s 4
C E, t9ti D B, aqualis : Eff autern :
‘& C G.ibfi C B,aqualis, guodqua- AD “C B
dratum fit C H. Igitur ¢ religna . S
-G E, reliqua D C, aqualis evit:Ac proinde , . com ¢ I E,
1ipfi D C.fit aqualis , erunt GE. 1 E,squales;ideod, 1G,quas
;:}ﬁmm erit abexceffu D C, deferiptoum g{:‘wni?m mz:::-
* &angula A I, D H, consinentur [ub partibus AC,CB,(Ef}
-enim A C, verigue linesa A Fy D B, ¢&» C B, verigue A D,
B H yaqualis ) manifefum eft ,quadrasa A E,C H,partium
"AC,CB, 4qualiaefferectangulis A I, D H,qua continen
" thur fub partibss A C, CB, wna cum quadratel G, exceffus
DT, Quod eft propofitam . "

SCHOL1V M.

‘683 LI EER TI. €% 17¢

I N hsmeris . Secetsr numersts 10. insqualiter in 4. ¢
65040t maior pars fuperes minorems mumero 2. Vides sgitsir
mmeros 16,3 6 QuAATatos pArtinm 5 qui efficiant 5 2. aqualés
effemumero 24. quiex g, inG. fiz, bis fumipto, virm cum 4
quadrato exceffous 2. vevolebas thesrema .

THEOR. 8. PROPOS. 8.

S1 refta linea fecetur vtcung;: Re&d
gulum quater comprehenfum fub tora |
& vno fegmentorum,cum eo,quod a re-
liquo fegmento fit,quadrato, 2quale eft.
ei,quod atota,& dicto fegméto, tanqua-
{ ab vnalinea defcribitur, quadrato.

SIT re@a A B, in C, diuifa vtcunque. Dico rean-
T S 2 gulum

.8'.
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3, +m“.

b2 .primi.

34.primi.

43 4.primi.

¥l G F _1QG E lam quater compre-
o ; enfum fub AB, & {eg-
o R\|p mento fiue maiore, fiue

b A My M minore CB, vna cum
i d"™" quadrato reliqui fegmé

AC B D | ti A C, zquale cffc éua-
B,

' drato linex,qua ex reGta A B, & dito fegmento-
componitur.Producatur cnim AB.verfuscgi&
tum C B, ad D,fitque B D, re&a qualis fegmento C B3
& faper tota A D , quadratum defcribatur A E. Du&ta
autem diamétro D F, ducantur B G, C1, parallelx ipG
D E, fecantes diamettum in H, K, pun@is , per que du-

res parallelasin N, Q. Erunt igitur per corollarium 1.
propof.4. huiuslib. O, NQ4 BM,LG,CP, circa
diametrum DF, quadrata. Et quia O K, *®qualis cft re~
&z A C,ecrit O, quadratum fegment: A C . Rurfus
bquia N H, #qualis cft re@2 CB,erit N Q, quadratum
fegmcnti CB,ideoque quadrato B M,2quale,cum reca
CB,BD, 2quales %nt. varcre&e B H, H Q, xquales
funt fegmento C B ;atque adeo duo rc&angula AH,
L Q,comprehenfa erunt fub AB, & fegmento CB, < cid
L H, fit qualisreG2 AB. Eadem ratione crunt duo re-
@angula N G, HE ; comprehenfa fub A B,& C B, cum
N l-i HM, re@te ¢ zquales fint rectisC B, BD; & re&z
GH,EM,re@2 FL, hoce ft,se@2 L H, hoc eft,re@e
A B. Et quia quadrata N Q: B M, zqualia funt; i ad-
datur commune K Gyerunt B M,KG, fimul ®qualig re-
&angulo N G.Quapropter quinque reGangula AH,
LQ_ HE, BM,&K G,gnomonem R § T, componen-~
tia,2qualia funt reGangulo quater comprehenfo fubre
€a A B,& (egmenta C.B.Cum igitur gnomon R $T,
& quadratum O I, aqualia fint quadrato A E;erit re-
@angulum quater comprehenfum fub datare@a A B, &
fegmento CB, vna cum quadrato reliqui fegmenti A C,
‘zqualequadrato lince A D, compofitxex AB,& diGo
fegmento C B.Quamobrem, fi re@a linca fecetur vecupa
que, &c. Quod demonftrandum erat.

SCHO-

G fegmen- |

cantur LM, O P, parallelxz ipfi A D, qua fecentprio- |.
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1 L&'T ER.Quin quadratum ex AD,; aquale cff qua-
Aratisex A B, B%-uu ném reélangslo ﬁ«&AB, BD, bu,
hoc effqundratisex AB,BC,vna
com redt angulo bis fub AB,BC: A € B D
At ataex AB,BC,> aqua- ©™ =t
iin ﬂ&lgﬂb hfn‘AB,BC.
wns cums quatraso sx A C; Erit quadrasum ex A D, agny

de veangwlo quater fub A B, B C, vna cum quadvato ex
AC. 9« zmﬂnndumrut. ’ 1“

SECETVR iam numerss 10. vicsnque in 6. &> |

Numserus igitur 2.40.qus quater fit ex toto 1. in pnmm G.
unk cuns 16, quadrato numero alterius partis 4. boc eft , ni~
merns 356+ aqualis ¢ft numero quadraro buius numers 16.
comspomitsiy ex daro sumero x 0. & Aidaparie 6. vt con-
Jat . Eodem modo , numorss 10 0. qui fit quater ex 3 0. toto,
‘9 PATL T $- VDA CUM 3G+ QU ALY ALO nMEYD altevisss partis 6.
booe eff,mumerss 196 .equalis ff quadraso numere buins ns-
meri 1.4.qui componienr ex 10.8p 4.Vt peripicusm oft .
P OT EST propofizic bac & iva etiam propons .

ST lineare@a fecetur vtcunque,cique in re-
&um adijciatur alia re&ta vni fegmentorum z-
qualis : Quadratum totius linez compofitz
zquale eft reGangulo quater comprehenfo fub
] datalinea, & adie&a fiue diGo fegmento , vna
cumquadrato altenus ﬁ:gmcntl

NAM refa AB ﬁa‘; eftin C, vtcungne, tigne nd-
dita BD, [ijmento ¢ B, aqualis , demenfiratumaue eft
guadratum totiss A D , aquale effe retangulo guatet com-
pnbmﬁ fub dasa linea A’ B, & adieta BD, finedicto
fgmmMC B, Und cuins quadrato alteriks fgmrmAC

Ttem fic .

SI lum refts fecetur bxfanam, cifuein: re-
’ .

b 7.ﬁt§di.
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&umadijciatur re&ta alia quantacunque:Qua-;
dratum totius compoficz linez zquale eft re-:
&angulo quater comprehenfo fub linea'com-
pofita ex dimidia,& adic&ta,& fub dimidia,vnd’
cum quadrato adietz ..« - :

N A M reia D C, fcitd sft bifariam in B, sique addita |
| C A, probasumque fuit,quadrasimsotius A D y aqualeef-
[ rolangulo guater comprehenf b AB, compofira ex BC, ’
dimidia , & adiecta AC, 8y fub dimidia CB,vna ckm quei-
drato aduscie A C. o

1.4 M verosex hasquoque propof.8. inneniermus alia ra- |
tione, nuner quadrasii o cii quo Aatus quilibet numerxs con
ficiat numerii }milirer guadratim . Nam fi ex guarsa parte
numeri dats Aematur 1. rebiqusms evit latus qriadyati quifi-
6.V fidatus numerns fit 3 2. Tollatuy §.ex eivs quiarta par-
te 8. Religuss ensm numerus 7.4abit quadrati £.5.cum qus
datsus numerns 3 2 .efficit quadratii 81, Cuiks latns v.eft fom-
per una unitate maius quavia parre dati nmeri . Facilis eff {
huiufte resyatio . Quonsam enim reFangulum A H, quaser

..l F G_EF _1G E fumttum, cimquadrato |'
1 feciids. "ol B Ip \y R O I, 2 agnale oft gRadra-
N M LY t0' A E; fi veCangulum }

S
.,1 . Mg (tﬁé; AH, ponardyr &. nempe

: L quarea pars dati numers,
-ACB D ACT atuzro quadratum CH,
Kdeéque,rC B, eins latus ; X, erit linka A B, 8. vt duits
inCB, 1. faciat §. Ablata ergo 1. yeliquum eris A C, la- t
tis quadrati O 1, 7.quod queritnr . -

- V- T autem fraliones vitentur,nece[fe eff, datsms numeril
Aiuids poffe sn quatuor partes aguales, ita vt & 4. nume-
retur, - . o

C O NT R A, inueniemus quogue numerii quadratum,
& guo datus numerus fubtralus rel:nquat numeri esid qun-
dratum . Sinamque ad quarti partem numeri dats addatnr
1. conflabitwr latus quadrsti quefits . V¢ fi datus rurfum fit
numerus 33. fi ad quartii esus partem £.adijciatur 1.fiet la-
1NE' 9. & chins quadvatd 81.fi detrahaisir datis iminernsy 2.
Sk L remancbiz

1
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uriseate minss quarta parte Aati mumsers . Ratio ¢ff o Zla'nji!
quaria pars gnomenisR ST, qui ex quadrato A E, fublatus
voelinguis quadrasnm O 1, hoc eft, fi reclanguinm A H.quod
gmomonis R S T,quartam partem ¢ffe demenftrasimus , ta-
twatur £, quartapars dati mumeri 33. at quadratam B M ,
ideogue Cr Inins sius BD, 1.avit lmea AB, 8. vt dium off,
ac proinde torum latus A D, 9. ex cwins quadrato AE quod
R, L. fi anferasur gnomon R S T , quem pofuime:s ‘effe 3 2.
reliquum fiot.quadvatum O 1, 49. cwins lams AC, off 7.
quidess A B, evas §. & C B, hocefl, BD, illi agua-~
is , 1.quod quidem latus A C , perperuo vna unitate minus
eff quartaparte mumers dasi 33. vt didlum off . :

THEOR. 9. PROPOS. 9.

ST re&a linea feceturin zqualia, &
non ®qualia:Quadrara, quz ab in2qua-
libustotius fegmentis fiunt,fimul dupli-
cia funt & eius,quod a dimidia, & eius,
quodab intermedia fectionum fic, qua-
drati, .. '

- SECETVR reQa AB, bifarfam in C, & tipn bifa-
fariam in D. Dico, :I';ladrata fegmento~ . g

rum inzqualium A D ; DB, fimul dupla F
efle quadratorum fimul, quz fiunt exdi-
midia A C, & exintermedia feQiontm <5

C D.Educaturenimex C,ad A B, par= o

pendicularis CE, qua fit 2qualis dimidiz A C, vel CB,
ducanturdue re¢tz E A, EB.Deinde ex D,diicatur quo~
[ que ad A B,perpendicularis D F,fecans EB,in pun&oF,
per quod ducatur F G; parallela jpfi A B, fecans CE, in
G,ducaturueé tandem A F.Quoniam igitir in trishgu-
o A CE, latera C A, C E; zqualia fupt ;2 eruntanguli

rmbitgudrﬂmmm4p.mimlm;nfmjaf¢iu, o

L CA E, CEAzquales : Eft autem angulus ACE, retus:

FOPP WY

T 4 ° 4 Reliqui‘ '

9
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a3 2.prims.}-Reliqui igitur 2 angulialium reGtum conficient, ideo-
34 ue ?& E%. femireQus erit . Eadem ratione angulus

EC, femireGus erit ; ac propterca totus AEB, re&us.
b29.primi. Rurfus,quia trianguli FGE,angulus EGF, b equalis cft
; reto EC B, externus interho; ¢ crunt

: E
F  reliqui duo anguli vni re@o =quales:
Oftenfum autem cft, angulum FEG,
cffe femireGum . Igitur & E F G, femi-

.. : retus erit, proptercaque anguli EF G,
46. primif g g G, ®quales erunt, d idcgi]ug & la:z:ra E(%:leF, 2qua
lia inter fc.Eodem modo oftendctur, in triangulo BDF,
latera BD,DF, cffc xqualia . Nam angulus FDB, cft re-
. . .| Gus,& B, femireftus,&c.Itaque cum intriangulo ACE,
#7-primid o ngulus C, reQus fit, ¢ erit quadratum lateris AE,2qua-
. le duobus quadratis laterum A C, CE : Atqui hxc duo
quadrata inter fe funt 2qualia,quod & lincz A C, CE,
xquales fint. Igitur quadratum lateris A E, duplum
2w i | STt quadrati lateris A C.Rurfus, quia in triangulo
$7:primi.l g GF, angulus G, reétuscft, ferit quadratum lateris
) EF, zquﬁ‘: duobus quadratis laterum E G,G F:Az duo
hzc quadrata inter fe zqualia funt, ob ¢qualitatem 11-
ncarum E G, GF. Igitur quadratum laterisE F, dupld
. .1 erit quadrati lateris FG, hoc cft,quadrati lincx C D.Ef}
$34-prmi] nim C D, s re&a re&z FG,equalis;cum CF, fit paral-
lelogrammum . Quare duo quadrata reGarum A E, EF,
dupla funt duorum quadratorum lincarum re@arum
b . .| AC,CD: Sunt autem duo quadrata re@arum AE, EF,
#7:primi.} , zqualia quadrato re@z A F 5 & quadratum re@x
AF, zqu:ﬂe duobus quadratis reGtarum AD, D F. Igi-
tur & duo quadrata re@arum AD, DF, dupla funt duo-
rum tgadratomm re&arum AC,CD: Atqui quadratum
re@¢ D F, ®quale cft quadrato re§=z D B. Oftenfom
enim cft, reGas DF, D%, efle quales. Quare duo quo-
que quadrata re¢tarum A D, D B, fegmentorum ing--
qualium, dupla funt quadratorum re¢arum AC, CD,
dimidi¢ lince,& intcrmedi¢ fe@ionum . Si ergoredta li-
nea fecetur in ¢qualia ; & non gqualia &¢. Quod crat
* | demonftrandunr. - '

§ <32-primi.

; : : ' SCHO-
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SCHOLIV M.

iotns st quals cft qundratis Aefiriprss ex AC,CD,voma cié

fzfdldogmmo ngangnlu bis fubvectis A C,C D,compre-
benfs; i commmme apponaisd guadyarim ex D B, erunt duo
quadrataex A D, D Byaqua .
lintribus quadratic ex A C, € D
C Dy D By vna cum reldangu- rtent—t— B
Io bis fub A C\ CDyvil fub
B C,C D5 AAcqni quadraro ex D B, vhacumielangulo bis
[fib 8Cy C D, » aqualia funt quadrataex B C, [in AC, &
ex C D.Quadrasaigitnr ex A D, DB, equalia funt bis qua
dratiyex A CyC D; Acpropreres guadrarn ex A D, D B,
dupla fisut quadrntornm ex AC , € D. Quodvfiendendumn
ermt . .
ALITER exFederico Gommandino. Quoniats A:C,
3pfi C B.agualiseft, & ﬁc(am C Byip/amT D, reita D B;
fuperabit guoqne A C,ipjam C D, eadem reéia D B. Qna-
resvt ad 7. propos.buisis lib. Aemonfirasimms, quadraca re-
&arwm A C, C D, aqualiafint ve&angulofub-AC,C D,
 bis, vnm csims quadvatoreite D B; M cpropretea qualratare
8arum AC,C D, re&angilum fub A C,C D, bis,vaa cii
quadratoreia DB, duplis funt quadratorii ex AG,CD:Sed

adpatis rectarnm A C 5 C Dyvns cum relangulo fub
A4 C,C Dybis<off aquale quadratum rella A D.{gitwr &
quadrataredarum A D, D By duplafunt quadratorsm ex
AC,CD.

I A M vivo rhrfus mimerns 10, dividatur 2qualiter in
5. €p 5. Item inagualiter in 7. @ 3. vt fit intermedin {20
NI Ersés 1.co% in prapos. 5. eff dictum. Quadrati numeri igi-
tur $9.61 . pAriiii inagsalium 7.Cp 3.dupls funt quadrato-
88 25. Cp 4. dimidsj rameri 5. (o numers 3. intee duss fo-
Giomes, vt manifefiumeff. e o -

8.V O D fi lubsat,dernonfirabisess dp hanky poojos.ex
ipfn conflructione, vt precedentes , hoc modo . Deferipto qua~
| 420 A E, mrise linsa A B, diBag dizinetro BF, diican-

tur per C, D, lareribus A Fy B E, parallela C G, D H , f3-
. “ ettt 2

A I. 1T E R. Quis quadratumex lineare@a A D,de-

a#-feciids

t

b 7{5:&'3:’.
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: 34.)n'mia

b6 .primi.
34-primi.

4 36.primi.
¢ 3 4.primi.
€5.4.primi.

53 6 .primi.
3 #-prims.

19;

F G H - FE , parallela agantsr LM,
N O, fecantesC G, DH,in @,

' P, Quoniam igitur ex coroll. 1.
. propos. 4. buixs lib. quadracn
L P funt LG,QP,DO,C M,NH,
1 sefg L1, ipfi 4C.r Q K.ipfi

CD, ¢ N K, ipfi A D,equs~

N

- parsiuminagualium A D, DB,

A D B R pesdacs dimidis
te linee A C; O intermedse felionis G D . Dicoills hov
rums effe dupla. Quonias enim quadrata N H,D O, fuperdt
gquadrata L G, Q) P,quadrate D O, rectangulis NI,IH
Suns antein quadratupy D O,(r reitangula N 1,1 H,aqus-
lia quadratis L G,Q P, wt mox demonfirabitsr; liguido con
fatsquadrata N H, D O,quadratornm L G, @ P; effz du-
Plascum hac bis inillss contineantny . Quid antem tmm bac
reciangsuln D O, N 1,1 H,aqualia fint quadratis L G,8 P,
ifa ifiendetior . Redtangsilum N I 3beqiale eff vellangule
B M; qiodreda N Q, § O, < aguales fint 1qualibus A.C,
C B. Igitiiy N I ; comploctitur quadrassm ) P ; & infuper
KM.SiergoX M ; DO, 1H, aqualia fint quadrais L G,

ersnt peceffavio D O, N I, I H ; aqualia ducbiss quadratis
LG.Effe autems K. M, D O;1 H, aqualia quadraro L Gyfic
demeonfirabimus . d Reitangseln K M ; D O; fimul aqualia

funt spfi P E , quodreite b MM E,aquales fintscum B M,
agualisfitipfi G B, ob quadratum C Myt s M Esipfi F L,

boc eftipfi L 1,0b quadratuin L G, hoceftipfi 4 €. Addito
ergo communi I H, evumt K MyD 0,1 H, aqualiaipfi 1 E,

boc eft,qadrato LG; s quod 1 E, LG, equalia fins; obreitas |

LI,IM," qud aqualibsis A C,C B,aequales funt.Guod off
propofiism o ,

‘ SI rrc'&é"linea fecetur bifar‘iam,éd'ij-
¢iatur autem ¢i in re&um qugpiamire&a

PN . &

T el K o. lisjerunt N H, D O, quadrata’

P

lineas




1

| reftoangulo C,opponatur.tIgitur & rchtiuus FEG,f]

{ quoque erunt. Eadem aree oftendes,reétas B D,D G, effc |
{ 2quales, propeerea quod angulus BD G, fitretus , &

¥ quadratis ®qaalib¢ retarum xqualium EF,F G,2qua’
le efyerit quogue quadratum rette E G, duplurh quadra |

@ LTBER TI M 13

uhiod

nbadiunéta,vtraque fimul quadraza; du:
plicia funt & eius , quod a dimidia, &
eius, quod a2 compofita ex dimidia &
adiun&a ,tanquamab vna, defcripcum
fit, quadrati. . '

SECET VR re&a A B, bifariam in C, & ¢i in re~
&um addatur BD, Dico duo quadrata re&arum A D,
B D, fimul dupla efle quadratorum Gmul , quz ex rellis
A C,C D,defcribuntur.Super A Byenim ex C, erigatur |
perpendicularis C E , que fit @qualis dimidiz A €y vel
C B,& iungantur rect= A E, E B. Per D, deindc educa- |
tur D F, ipli C E,parallela,occurrens reciz E B,protra- .
&z in Gs& per E,ducaturret2 CDy. ... g "AEF

D

parallela E F,(ecans D F,in F,tunga~
turque re@ta A G. Oftendetur iam,an
lum A E B,efle reGum,vt in pfzce - N
nti propos, & C E B, fenireltumy = -
»ideoque cius alternum E G F,femireGtum quoques, Eft
autetn angulus F, re@us, ¢um in paraliclogrammo CF, |

mire&us erity& propterea ipﬁ\E G F,zqualis.Quare *re
&2 EF, FGyangulis FEG,EGF ,,oppoﬁt:z s @quales ]

B G D, femire@us, &c. Quoniam igitur quadratum re-:
&z A E,c2qualc eftquadratis mqua]jbus reftarumequa,
lium A CC Eserit quadratum redtz A E , duplum quia-’
drati reGte A C. Rurfus quiz quadratum ree EG,.

ti reQz BF,hoc eft,recte CD,v cum C D, re@a xqualis:
fie re@¢ E F.Duo igitur quadrata reCtarunt A B, E Gy du
pla funt quadratorum cx re&is AC; C D, defcripto- |

ceft!

nim. Atqui duobus quadratis rectarum AE,EG ; zqms-

linea:Quod atota cumadiiicta, & quod |-

239.prime.
‘;4.prx'mg
€22.primii
46, primm.

g7, primit

L47.primd
e v |
l]*'ﬁ&"’

]

\
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Vg7 primi| le eft* quadratum reéx linex A G
F & quadrato re@z A G , zqua—
Y lia (llunt duo quadrata ,quz ex dus-
A D bus lineis rectis A D, D G, deferis
. NG buntur . Quadrata ergo re&tarum
A D,D G, dupla funt quadratorum ex reétis A€, CD,
| defcriptorum, Cum igitir quadratum reGx D G, zqua
le fit qadrato re@tz B D; erunt quoque quadrata tetta~
rum A D, D B, dupla quadratorwn, quz exre&is A G,
CD,deferibuntur . Itaque i reéa linea fecetur bifa~
riam,&c.Quod oftendendum érat. :

SCHOLIV M,

) bgficiidi] ALITER: Quiia quadratum ek A D, aquale of?
| quadratisex A C, G D; vnacum redangulo bis fub 4 C,

c B CD, vel fubBC,CD; ficom-
| Bitrerimees Ty  MH0¢ addassr quadratum ex BD,
" erunt duo quadrataex A D, BD,

aqualia tribuc quadratis ex AC;,CD,BD, vuscum
| $28angulo bis fub BC, CD.< Sedquadratoex B D , vna
¢ 7-feciidis| exmrellangulobis fub BC y C D , equalia funt guadrata
: exC D,B C,bocefi,quadrata ex A C,C D, Igitnr quadrs-
taex A D,B D, aghkalia funt quadratis ex A C, C D, bis;
Ac proinde quadrata ex A D, B D ; dupla funt qundrago-
rum ex A C, C D; Qyod erat demonfirandum, v
ALITER ex FedericoGonimandino. Quoniam A C,
| ipfi CB, eft aqualis, ¢ fuperat C Dyrtfam C Byredta BDifu
‘| perabit guogsie € D,spfarn A Cyeademreéia BD.Quare, vt
ad 7. proposchuins lib. ofendimms , quadrataex A C, CD,
'\ aqualia funt reéangslo fub A C,(?'l‘), bis, vna cum quadra
torecte B D 3 Acpropteres quadratareitarum A C,CD;
rredangulum fub A C,C D, bis, vna cum quadratorecie
. B D, dnpla funt quadratorsm ex A C,C D1 Atqui quadra-
. .| tisre@arum A C,C D, vna cum reiangulafub A gc D,
g fockdis bis,aquale eff quadrasum rete A D.Igitur & quadratare
. &arum AD , B D; dupla funt quadratornmex 5 C, CD.
NVMERVS 10 bifariam feceturin s. & 5. cui ad-
Antsir BRMErNS quinis 3. UL toiws numerns comyofitses fit 13,
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3. Aupli funt numerorum quadratorum 25. Cr G 4. qui ex his
wumeris 5. & 8. gignuntur, vt per(Bicunm oft.

Srabitsursgsemadmodum fipra demonfirata fuit G.ex 5. Sit
enimretia A B.fecta bifarsam in C, eig, addira re&ta guan-
tacungse B D. Dico duo quadrata rectarum A D, B D, fi-
mud dupla effe Auorum quadrate X
rumredarum AC,CD,fimel. E A € B 'D
Additanamguere§e A D , ad t -
partes Ayreda A E, qus adizéie

' BD, aqualis fit; evit tota ED, feFainC , bifariam , & in
B,non bifariam,quod E A, A Cyspfis D B,B C,aquales fime.
" Recta eEB, re?a AD, equalis erst,quod E A, ipfs
| D B,fit agualis; & A B,virique communis.2 Quadrata igi
turvedarum E B, BD, hoc eft,reitarum AD, BD, dupla
erunt quiadratorum velarumE C y C By hoc eft , reiarum
C D,AC qned efi propofitum .

QV O D filubent eandem banc propos. 10, demonfirare
ex ipfm confiructione, quemadmodum pracedentem g. offendi
msis,fiet id hoc modo. Pr}du&a‘A D,ad E,vt D E,fit adse-
& linea BD,aqualis,deferiptod;
quhdraoAF,ruimlinuAg G H IKF
ducanturper C, B, D, lateribus "
AG,EF, parallels CH, BI, ¢ 1P
D K,fecantes dultam diametrii . v
EG,imL,M,N, punchis,per qua Q |__ X LY R
lateribus A E,GF ,parallels agi N %
twrO P,QR,ST, ﬁ;arm:_}«rio- S T
resinV X, Y, Z, #8,6.Qnwoniam —
igitnr ex covoll. 1. propo%.bnim A C BDE
isb.omninreBangulacirca diametrum E G, quadrata funs,”
Seffy SN, #fi £ D, aqualis, ®O L,ip AC, &ra Ns ipf
{ CD;erie S K, %Mm roife A D, & D T, quadratum
| recte D E fine B D,@rO H,8 X, quadratarcBarum A C,
CD.Dico 44 S K, D T, fimul duplac(fe guadrasorii
O H,a X.[imul Quoniam enim quadrata S K , D T, fupe-
rantquadrata O H,a X,quadrato DT, reitangulisS L,
L K: Suns auten guadrasun D T, ¢ reangula SLLK,

Quadrati igitur mumeri 16.9.6 o.borum numerorum 13.¢» | .

" S ED &rbacpropos. 1o. facile ex precedente 9. demon- |-

',.ﬁt# ';c

b3 -priemi.

4qualia

[N

N
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i -aqualin quadyatis O H, # X, vt mox demonftrabitur ; Liquié
do confiatyquadrata s K,D T,quadratori O Hya X, dupla
; e H IX F effe o cums hac in illis continean-
) 8 2 tur bis. Quod autem trin hacre-
l )J &angulaD T, S L,L K,quadra

o L_v P 1isO H,a X, aqualiafint, ita pa

| \ sebit.Redangulum Q L, * equa-

QL XY L le eft quadraio O H , ob lincas

b 34 primi, - 5| N Q050 Gyqua aquales funs;® pro
RINT prerea gquod Q 0, ipfi Y Lyequa-

A € BDE lisefl, &Y L, spfi O G, 0b aqua
liaguadrataY V,0 H , aqua-

c34.primi | lism laterum O L,L V. 1tem S Ysipfia M, L 1, ipfiY Vs
o &V K, itfiV Z,> DT, spfi b Z. Igitur quinque reitangula

236 .prim1.

-

| QL,SY, LI,V K,DT, hocefbtriarvelangulaD T, S L,

. L K, 29ualia [unt guingue reltangulis OH,aM, Y V.,V Z,
b Z o boc cft, dnobus quadratis O H , 4 X . Quod eff propo-
d ﬁmm ’ ’

. PROBL. 1. PROPOS. 11

DATAM re@amlineamf{ecare, vt
comprehenfum f{ub tota, & altero feg-
mentcrum re&tangulum, equale fitei,
quod areliquo fegmento fit, quadrato,

DATA fitreita A B, quam fecare oportet in duas
partes,ita vt reCtangulum comprehenfum fub tota A B,
& altero cius fegmento , nempe minori, ®quale fit qua-
drato reliqui frgmenn , niciirum maioris . Defcribatur
£x A B.quadratum A C,& diuifo latere A D, quod cum
1 linea data A 8, anguluin rectum efficit, bifariam in E,
iungatur re¢ta E B, cui ex E A,producta aqualis fuma
tur EF;& ipfi A F,ab{cindatur cx re@a AB,data 2qualis
: | A G Eft.n.A B,maior quam AF.Ni cum EB, fit zqualis

29.primi.) iph EF,ex conftru &ione;lintautem latera AE,AB,ma-
- . ) iora |
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"iorg latere E Byeruntquoque reCtz E A, A B,maiores re
‘& EF: ac proinde ablata communi A E, reliqua A B,
“malor erif, quam reliqua A F. Dico re@am A B, feGam
efle in G , ita vt reGangulum comprehenfum fub AB,
B G,»quale fit quadrato rettz A Gjadeo vt A G.fit ma-
ius fegmentum,& B G, minus.Ducatur enim per G,reéta
- H I, parallelaret2 D F, fecans C D, inI3Ac per F,du-

cum omnia eius quatuor latera fint m?,xalia,quippc cum
*F H,G H, equalia fint oppofitis A G, A F,zqualjbus;
omnesq; anguli eiufdem reli, ob re€tum A, vtad defin.
" 1.hutus lib.oflendimus. ReQangulum quoque C G,com
prehenfum erit fub AB,& fegmento B,&.- D Q
- quod A B,xqualis fit ipfi B C.Itaquepro |
basdum eft,re@angulum C G,& quadra- EN
tum A H,zqualia cffe.Quoniam igitur r¢ B
& DA, diviaeftbifariaminE, &ciad- ©'[ &
 dita inreGum AF; berit reGangulum fub H
DFE,F A,hoccht,reCtangulum D H,(cum '
FH, it equalisipfiF A 3 ) vnd cum quadrato dimidiz
AE, qqu'alc quadrato re@z E F.hoc c?}. qua_drato reGe
E B,qux re&te EF, zqualis eft:Eft autem quadratum re-
& E B,  zquale quadratisreGarum AE, A B.Quare re-
&angulum‘i) H, ynacumquadratore&tz AE, zquale
quoque eft quadratis retarum A E, A B. Dempto ergo
conimtmi quadrato re&¢ A E, remanebit rectangulum
D Hyxquale quadrato re@z A B, hoc eft,quadrato AC.
Ablataigitur rurfus communi reGangulo A I, remane-
bunt re@angulum C G, & quadratum A H, inter fe ¢qua
lia. Quod elt propofitum. Datam igitur retam A B, fe~
cuimus, &c.Quoderat facicndum. : .

SCHOLIV'M.

HOC theorema nullaratione accommodari potef nume
ris. Non enips numerus vilns in Awos poteft numerss disisdr vt
numerns produitus ex tor0 in alteram partem aqualis fi- qun
drato alterius partis, vt demonfirabinm ad propos. 14. {:Z.p»

Vb

catur ipfi A G,paratlela FH, fecans H1l,in H. Eritigi- | '
tur parallelogrammuin A H,quadratam fegmenti A G, |

43 4. primi,

b G fociidi.

47.primi.
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12,

V bi etinm decemn theoremata antecedsntia busus lib.in nume
ris demonflrabisnus. Clarius autem idem oftendemus ad pro-
P05, 2 9.einfidern lib. 9.

PR AXIS autem buinfce problematisnon ¢ft difficilis.
Nam ad extremum A, vbi terminari debeat maius fegmen-
tum lines data A B,excivataperpendiculari A D,spfs date
iinca A B,aquali, eaq, [eéta inE, bsfariam ; fi adinterunl-
lum E B, refeccetsr E A \produéia in F, evit A Fymaiori fog-
| mento A Graqualis, vt dessonfiratum off,

" THEOR, 11, PROPQS. 12,

IN amblygonijstriangulis, quadra-
tym,quod fita latere angulum obrufum |
{ubtendente , maius eft quadratis, que
fiunt a lateribus obtufum angulum com
prehendentibus, re¢tangulo bis com—
prehenfo & ab vno laterum, quz funt
circa obtufum angulum,inquod,cum
protractum fuerit, cadit perpendicula-
ris,& ab afflumpga exterius linea fub per-
pendiculari prope angulum obtufum.

TRIANGVLVM ABC,habeatangulum ABC,
obtufum , & ex A , in latus C B, ad partes anguli obtufi
protra&um cadat perpendicularis A D. Dico quadra-

tum lateris A C, quod obtuis angulo opponitur, maius
¢ ¢fequadratis lateri AB, B C,

i A reGangulo bis comprchenfo fub
C B,B D,hoc eft,quadratum la-
teris A C, aquale-cfle duobus

B DA

quadratis laterum A B,B C,vna

- cum reétangulo fub C B,BD,bis

comprehéfo,Ca enjin refta C D, diuifa fit in B,vtcung;,
s erit
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acrit quadratum reéte CD,zquale duobus quadratisre-
&arum CB,BD,& rcttangulo comprehenfo bis fub CB,
BD.Addito igitur communi quadrato reGtx A D, erunt

dratis re@tarum CB,BD,DA,& retangulo comprehen~
fobis fub C B, B D: Eft autem quadratis retarum C D,
- DA , > 2qualequadratum rez A C. Quare & quadra-
tumrete A Cyzquale erit tribusquadratis reGarum
CB, BD, DA, &rcttangulo comprchenfo bis fubC B,
B D. Cum igitur quadratis retarum BD, DA, c #quale
fit-quadrarum rectz A B;erit quadratum gedta 1 C,
xquale quadratis re&arum CB,BA, & re@angulocoms
prehenfo bis fub C B, BD. Quod cft propolitum . In
amblyganijs crgo triangulis , quadratum, quod fit, &c.
Quod crat oftendondum . ‘ .
i "F_MSC_HOLI_'VM.,
I A M /oc loco d=monftranit Enclides,quanto maiss fit in
sriangulo amblygonio guadratum laseric angulo obinfd oppo-
Sits, quadentis aliorum duorumlaterum : In feqmenti autem
propof-r3. ofiendet , quanto quadvatnm lateris acuto angulo

ad mitinm fcholij propof. a7 . lib. 1.momuimus .

QV O N I.A M vero affumpfie Euclides, perpondiculars
Auiti ex Ascadereinlatus C B, adpartes anguliobrufi pro-
1radtisyideo puscisid dsmonftrabimss. Sit intriagals ABC,
angulus A BG,obtufus,&p lasus G B, ad par. A

latsss C B, protractum o cnissfinodi eff reia
A D. 5i enim caderes imsra triangalum, F G ED D
“qualisefi recba AE,effent duo anguli ABE,

eriangulamin latus B C o productum ad partes C, qrialisoft

us « Quod eff abfurdum .
§ E D & hoc sheorema verum eft o

T SI

duo quadrata retarum C D, D A , 2qualia tribus qua-~ |

oppofiti minsu fit quadratis relignorum duorsm lasernm , vt |

tes B,protracium . Dicoperpendicylarem ex .
A s Redutam cadere extra triangnlum in Z ?’

AEB, dyobus rectic maiores, cums ille it obtufus, hic vero ye- |
Eus.Quod eff contrapropsf 1 7. lib, 1, Sivero caderet extra:

reita AF,effent yurfuss in triangislo ABF o dno anguli ABF,, |.
AF B.maiores dwsbss rectityenm ille [it cbinfus 5 tic verore- |

2y feciidi,

b7 primi.

47 primi.

P———
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Sg7.primi,

S25.primi,

__ $L'in triangulo quadratumvnius lateris ma
ius fit duobus quadratis duorum laterum reli~
quorum : Angulusilli lateri oppofitus, obtu-~
fuserit. '

A . I Ntriangwio A B C,quadratum l4-
seris AC o mains fit quadratis laterum
A By BC, Dito sngsinm B, quem latus
AC, fubsendut,effe obtsfum . Ducasur

; ¢ B #nins ex B,ad A B perpendicnlarisBD,

linee B C, 2qnalis , iungasswane reda
R ) A D. Quoniam igstur yuadvasnm ex
A D, aquale off quadrasis ex A By B D, hoceff,ex AB,

| B C: Ponstsr auterms quadratum ex A C, maine quadrats

ex AB,BC; Evit quadratwm ex A D , minus quadrato ex

A Cy G idcircorecta A D, minor qunm reiia 4 C. Iu%u .

gquialaters A B, BC trianznli ABC, agnaliajunt interibus |

AB,BD,triangnli AB D vtrumaue virigue, & bafis A C,

maior eft bafe A D3> Evit angulus A B C, maior angule
A B D :Sed A B Dyredus efi.Igitur A B C, reito maior o
. dpobtmfus eris . Quod eff propofitum .

[ QI IN etiam conwerfum buiss propof. 1.2. demen(lrabi-

TR N

rSI iﬁ\u'iangulo quadratam vnins laterisma

ius fit quadratis reliquorum duorum laterum,
‘re&angulo bis comprehenfo fub alterutro ho-
rum laterum , & fub exteriore linea , quam ex |
illo latere produto re&a linea ab oppofito an-
gulo demiffa’ abf¢indit : Demiffa hzc- linea ad
latus produ@um perpendicularis erit, & angu-
lus- propoliti trianguli priori illi lateri oppofi-
tus, obtufus. :

IN triansulo A B C, ad latus C B, protractum demit-
tatur ex oppofsto angule A ,relia A D, fitque quadraiwm
lateris
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Lareris AC mains quam quadrarslacer¥ A B, BC,redan-
gole fub C By B D , bis tompre- A
benfo. Dico AD , #dC D, effe
perpendscularems o & amguism .
A BC,obtufun. Sienim A D, . .-
perpendicularis nom efty ducasr ./ D]

sx 4,84 C B, perpendicularis GCFB ED E
gmam dico caders weceffario in

C B, produiinm ad partes B. Cadas enim, fi fieri potefl,in B,
stnvi A B, fit 8dC B, parpendicularts. Erit igitur * qua-
draram ex 4 C,aqunle guadratisex AB, BC, quod ¢f} ab-
Sawdsws , cum maius poatur . Now cadir ergo perpendscula-
ris ex A,in C B, dewsiffa, in punZium B.

 CADAT deinds,fi fieri poteft, perpendicnlaris ex A ,
Aemiffa,im latus B C,qualis eft A F . Evie igitwr® quadra.
tamex A C, aguale quadrasis ex A F,F C:Ponitur asitems
guadratum ex A C, mains quadratisex- A B, B C. Igitur
é minex A F, F C, maiornernnt quadratisex A B,
B C, quod eff nbfirdum . 8unt enim guadrata ex A B,BC,
mpisragquadratis éx A F , ¥ C, quidreiia AB,redo angu-
le A F B, oppofitac mmior fit quam A F, & BC, torama-
iofébl;ul‘ P erpendicularis ergo ex A 4 demiffa non cads
mnCB. -

‘C A D AT tertio, fi fieri potefs perpendicularis ex A,
ad lasus B C,demiffa,in C,ita vt A C , fit perpendicnlaris
Evit igitsr quadratiom cx A B, | aguale quadratisex A C,
C B, acproinde quadraium ex A C , minns evit quadrato
ex A B, Crpropteveammdso minus quadratisex A B, BC,
quod eff abfurdum, cum pomatur maixs.. Perpendicularis er-
ex A,a8B C, demiffanen cadss inC. . -

C A-D AT quarto , fifieri potefiparpendicularis ex, 4,
inB C, prorraitam ai partes C , qualis e} A G. Quoniam
igitur dno anguli , A GCy A C G, “minorcs junt duobus
redhs, efigy AGC, reclusievic ACG, minor reiio , ac proinde
AC B,obiufus . Redaergo A By maior erit quam AC,¢»
proprere]quniratum ex A C, minus evis quadzato ¢x A By
&c proimde multo minus quadratis,ex A B, B C : [¢eR (r ma-
isca poritier, quod =2 abfurdum . Cum ergo perpendicsslaris ex
A, depsi[[n a4 C B,non cadat in B, nsque inser Cy B, neqme

' . T

3 ”m

2y primi.!

by primi.

“19.prims.

447 prim:.

1 7.prims.

£ 1.9.primi.
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31 7.primsi.

in C, negne extra Cy cadet cxtra B, qualis off A D, vrde-
monfirabicur . Quare angulns ABE, 2 acarus erit, ¢ ABC,
obtufus . qued fecundo loco proponitur demonfiyandum .
j QV OD astem AD, fir ad
3 CB, perpendiculayss,ita demon-
TNL . Prabimus . Si nom eft, ducarne
‘1% AE,ad CB, perpendicsians
. 2| v cadens vitraB , vt ofiendimss .
3 D 1 suoniam igisnr anguins ABC:,
GCFBEDE gj}Lmﬁu eft obtmfus b etit qua-
dratumreie A C, maius quam quadrata refiarsm A B |
B C,rectangulo bis comprehanfo fub C B, BE : fod éy qua-
dratum esufdemrele A C , masus ponitsr quam quadrata
earundem retarnm A B B C , recdangule bis comprebmfo
fub C B, BD. Igitnr quadraraex A B, B C ,uns cumve-
Gangulo bis fub CB,BD,comprebenfo aqualia erint quadra
tis ex AB.BC, wne cum rectanglo (ub CB B E | bis com-
prebenfo : Qv ablatis quadratis communibusreciarum A B,
B C, rectangulnm bis fub C B, B E, comprebenfum aguale
erit rectangulo bis comprebenfs fub C B, B D , a¢ proinde by
reGangmium fub C B, BE, femel comprehenfum cquale erit
vect angulo femel fub C B, B D,comprebenfo , frrectaBE ,
reite B D, aqualis, pars toti , vel otwm parti . quod. eff ab-
Jurdum . Efiergo AD , 4d C D, pevpendicularis , &nulln
alia . quod ot propofitums . : .,

1 A M wvers,gquoniam neqsue boc dusdecimnm theorsms
neque foquiens 13. per nymeros,quands liber,explscari poteft,
quod pofito wno Latere tridguli quotlibet partium aqualism,
alin latera , cornmaueparses & perpendscularibus lineis. {a-
Gaplerumque numeris exprimi noqueant , fsd fons linea illi
Laseviincommen, iles : quod in pracedentibus propofitions-
bus non accidcbat,quippe cum, pofita dimifa redia linea quot-
libet partium aqualinm, eins puries fiatwi poffins pro libiso ei
ummmfurdiZ:,w in exemplis numerorsm adlnbitis fallii

gla amblygmin , asquevxygonia (quotqmer guisepraserit)
conftituanisr eiufmods, vt omnia lasera , pariesque eorsm
# linsis perpendiculuaribms faits fint linea commenfirabiles :
A2qUE akes VTitAsETiN[Yus sheorematis in numMTiE qRogHE

apparess

efisbrafcribemms roguins quasdam, qusbus G eometrice srian- |
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spparears Hic ausem de amblygonijs sriangulis agemus ,
érin ﬁ‘dw Jequentis propofitionis de Oxygonys . Quoniam
antis amblygonium sviangulum off el Ifofeeles, in quo
revtinm lasus femper 2 maius eft , quid obmﬁ angsdo eppo-
{ wmene , vel fealenum , (¢ Iat:mm enim cffe non poteft
wr ad definitionem 27. lib, 1. diximus, ) & in fealeno li-
nes pevpendicularis cadit ‘el in minimum lats produ-
Gum , vel in medinm , propenemus tres regulas « Prima
exhibebinms triangulum amblygonium 1fofceles Insersm
commenfurabilium , i quo etiam fegmentsims wtrinslibet la-
sersem aqualism produ&t inter perpendicularem , &r angn~
lums cbesfum eifdem lateribus commenfurabile ﬁt Secun-~
da conflitucmus trianguinm’amblygoninm fialenum late-
Y2497 e1iAm CO ium , O i1 que fegmentum mini-
milaseris productliinser perpendicularem , & angwlum ob-
tufiom laseribus cifdem fit tmfnrdxk Tertin Aeniqus
amblygonium [calonum proponemus commen~
[arabilium lasernms, @ in quo fegmenswm lazevis medsj pro-
ductiinter lineam perpendicnlaram , ¢p obmj'm ungxltm
e:fdmlatmwwabdocxcﬂ‘t. Cee

RE GrLa I.
A D cuﬁmm triangulnm amblygeninm 1fofceles

Lnterum commenfurabilium , in quo fegmenssuns exterins al-
terius laterum aqualism produidi inter pevpendicul arem li-
neam , (& angwium dbiufum , elfiem lateribus quoque fit
commenfurabile ; finsuntur f eLENINm eXterins 10t PAr~
tium aqualisan, vt earwm nume- . .
%S & 7 \mumeretur, vt 7, el 1.
vel 21l 28.¢c, Deinde vtriia
uis Interums aqualinm :
didki fegmenti duplum [uperqua
Armpartiens fcprimas , maximi -
antems obtufo angulo oppofitkm
cinfdems [ogmenti quadruplum ﬁapa-hpmm ﬁpmmu Ve
in triangulo AB C, angalus A , fiz obsufus , dndagne fir
CD,sdBA, lm pmiu&mp:rpmdtulam 83 igitswy
,cajimnm partism 7, erit worumsnis laternm AB, AC,

'I’Wo

T 2 partinm
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partinen 18, qui ntomerns smbe-

. " tar , fi Aaplicaneris 7. wididérs(-

“AZ D o .gug.ipﬁ-.znnwm BGC,

& \ - ATt DAYTINIT T 0GUEN3 SNEINETING

] . babebis , f§ quadruplicaseris 7.
B ET) C df'm;zcn':que—;—.:pﬁh: -Inkee
; triangalo quadraci laveris B C.

eft 900, cui aqualis funt guadrats latorum AB, AC, nem-
| pe 324.3 24. vna cumrectangube bis comprehenfo fub A B,
AD, hoceft, cum 1126, 1136. Hee enims conficsune quogqme
3 fummam 900. Quam obrem, vt in boc. fchakio offendimes o

erit duita CD , ad BD, perpendicsularis o ¢ angiilus BAC,
obtufus . Quod [fi finguios numeros bxws trianguli per
quemlibet numersm .multiplsces ., procreabis aliss lincas
trianguli commenfurabiles , privribms tarpen proportionales ¢
Vi fi imentos duplices , efficis AD, 1Lp -tam
A Byquam A A, 36. ax B C, 6 9. Pripofitsiss quogue trinn-
guium repories, fintnendo frsmentum exterius A D o gmos-
CANGUE PATLININ 5 cHAMM A 7. nonasmsrentur : (R tanc la-
zera erunt numers intogrs cum [rasiionibus . 1dem denique
tria m offendes, fatuendo latns quodcungue , & guo
incipere sis , quotiiher partium., dummnodo maximum fiat
‘B fegmenti AD, quadruplum fuperbipartrens feptinias, vtrum-
ws autens. i5m fit cinfdem fegmenti duplum fupergua-
dAripartiens [eptimns . R _

REGVLA 11I.

VT efficiatur triangulum ambiygominm. Scalewsm ln-
terum commenfurabilium , in qmo perpendicwlaris cadensm
minimsm latus pyodudtum faciar fegmentsm extering com-
menfurabile etiam lateribme : flatuninr exterins fegmon-
PRI GROINIS PATLINns_4qualinm & 3. nEmeyatarm , vt 5.
vel 10, vel 15, vel 20.Crc. Quibus fi addus . habebis mi-
nimum latus . Si vero eafdems. parres didi fegmenti triplices ,
addafaus 3. vel fi partes minimi Imseris innentas dnplices,
officies medsum latns, Si denique partes eafdem dicti fegmen-
s gundruplices , roperies larns maximum . Ve fi in appofito
sriangnlo fagmemeins A D , conflituasmr 5 0. evie A BK!(?'

. S
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AC, ;2. &BC,g0.Véictiom . ..

w'de.r'f quadraso lateris B C, D
quod eft 1600. aqualia sffe qua- A\"
dratalaternm A B, A C, nimi- 6

rum 256, 72641’\1‘”; csm re- Y

angnulo bis fub A B, , 80m- @ o .
prc/zfnﬁ-,id:ﬂ,mmx(o. 16e. BV, "4 . <
Ex quofir, CD, effead BD , perpendicsularem , & angu.
IumB A C, obtufum , vt fuprain hoc. feholio oftendimus .
Lam fifingulos numeros inuentos multiplices per quemmis n%e
merym , gignentur slij numeri sllis proportionales., qui idem
prafinbunt.Ve ficos duplices,erit lasus A B, 32, AG, 64.¢&
B C, & 0.qxi quidemn numerirepericutur eadem arte,fs sxte~
rins fegmentum A D, flatnns partinm 2 0.q%2 duplans que-
que proportionem hakens ad prisres partes-x o. Sic 5 eofders
numercs triplices, efficies fegmentum axreriss £ D, partim
" 30.1a1us AB,48.4C,96,BC, 120. ¢ ficdeinceps.

REGVL A Il .

P R O srisngulo amblygonio Scaleno commenfurgbilism
laterums , in guo ‘pexpendicularis iinea mmedium lasus pro-

guli commenfierable ; accipiathr ruyfum exterins fegrpena
trem quosiibet partsm & . nunierararsim o ot in pracedents

Lazus : Ssvevo eafdem multiplices per 6. adiungasque 2. ha

progutes maximum Iniss. . Vifi
in triangilo propofizo fegmentum

AD, parpartinms.erit AB, - Dyl A ,
16.AC,32.8BC, g0 Arqme . h’# s
isa quadrato lut;-ri: B j(?: » Bigpi- -
rums 16 00.equalia exifient gua: . 40 T ¢
draenlnterum A B,\AC,::;»,. 3 : ’

pe 256, Voaf. vna cum relan- S
guld bis comprehenfo fub A C, AD , bot eff, cum i 0. 160,
Ac proinde BD; 4d C D, evit perpendicularis . anguinine:
B AC, obrufus s vt in hoe f:ﬁ

+ Quid

bebis Iatus raedinm : Si denigné snfdems pey § . mulbiplices ,

lis fupra demonfiranimus. |
T b

dudium cadens efficiat quogue [fegmentums lateribus trian- |

reguin . Quas fisriplices , addasque -5». produces. mimigsum |
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13.

Quod f§ nuiperos inuentos per quemsis numernm mulsipli-
ces,inuenies alios numeros Laterssm illis proportsonales in qui-
bus eadem hac propg( s 2.examinabitur:ve fi eos guadrnpli-
ces,efficies fegmenturni exterises A D, partium 20. latus A B,

vos per 1 0. multiplices  erit fegmentum exterises 4 D, §o0.
latus A B, 160. A C, 320.6 BC, go0. Atguc itain in-

m.r . - N . .

..CAVE amem, exiftimes, pofito lazere aligno trian-
guli amblygonsj , vel [cgmento exteriori, quotlibes partinm
sliums, nbin lazera cum illo feruare neceffario propor-
siones illas , quas in regules pradictis explicasimas : &dzo vt
cognica-vne , reliqus etiam cognofeantur . Hoc enim falfim
oft 5 cum ill&varsari poffine mille modis, & alins ntgue alias
iones babere . Itaque ex tribus prafiriptisregulis fo-
lums colligendumerit , ex lineis vectis , qua dsétas proporsio-
nes feruene , conflitui poffe sviangulum amblygoninm , vna
oum fegmento exteriovs 5§11 9K0 Veritas propofitionts § 2. pof-

[it examinari. Lo T

“THEOR. 12, PROPOS. 13.

. .IN oxygonijs triangulis,quadratum
a'latere angulum acutum f{ubtendente
minus eft quadratis , qua fiunt a late-
 ribus acutum angulum comprehenden-

ab vno laterum , qua func circa acu-
ftunyangulum 'in quod perpendicula-
riscadit, & ab“ifflumpta interius linea

.gulum. : ,

SINT

.

]

64.AC,128.80 BC,160.5i vero eofdemillos priores nume- |

.

tibus, retangulo biscomprehenfo, & |

{ub perpendiculari prope acutum an- |
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S TN T omnes anguli trianguli A B C,acuti,& ¢x'Ay
perpendicularis A Dy demifla‘cadat in latus B C. Dico
quadratun lateris A Byquod acuto an%xlo A C B, oppd
nitur,minus efle guadrntis laterum A C, CB, circaan-
gulum acutum diGtum, rectangulo bis comprehenfo fub
B C,C D, hoceft, quadratum lateris A B, yna cum re-
&angulo bis comprehenfo fub B C ;C D, zquale effe 4.
duobus quadratis laterum A C, C B. Cum cnim reéta
B C, diuifa fit in D, vtcunque, erunt quadrata re€arum
B C,CD,equa- : :
lia re&tagulo co-

. A
rchcnl’g bis fub : ’ A ’
C,CD,&qua A%
dratorc&i B D. B CB D

Additoergoco- ‘

»muni quadrato re@x D A,crunt tria quadrata reQarum

B C,C D,D A, ®qualia re€tangulo bis comprehenfo fub

B C,C D,& duobus quadratis re¢tarum B D,D A:Duo- |, . . .

busautem quadratis re@arumCD,D A,bxqualccht £7-priovi .
uadratum reéte C A . Duo igitur quadrata reerum

% C,C A, zqualia funt reGangulo bis comprehenfo fub

P

2 7 feciidi.

B C,CD,& duobus quadratisré@ardin BD,DA: Cum } =« % &
crgo duobus quadratis re@arum B D, D A, < zquale Rt [¥7:Prim!:
uadratum refte A B; crunt duo quadratarc&ari BC,
A,zqualia reftangulo bis comprehenfo fub B C,CD,
& quadrato re€te A B.quod eft propofitum.Eodem mo-
do oftendetur, quadrata re&arum A B, B C, 2qualia cffe
re@angulo bis comprthenfo fub C B,B D, & quadrato i
re@z A C,hoceft, quadracitm laterit A C, minusefle |
adratis laterum A B, B C,reftangulo comprehen(o
bis fub C B, B D.In oxygonijs crgo triangulis, quadras-f
tum a latere,&c. uog gcmonﬁrandum erat. B ]

SCHOLIYV M,

ITAQVE exsribus propoficionibus, vevspe 47, lib. 1.
O 12.arque 1 3.busns lib.cognofeimus, quantum fir qradra-
tum eniufivic laveris trianguli cum quadratis aliornm Awo- {
rim laserum comparatum, nempe av fit illis aquals , an

. ! .ﬂl'll.

[

- emiatharainrr s
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mAiss,minsssd, (B UANLS IDaiNs fit, asit mitssisy pross videli
ret anghlus alfumpro lateri oppofitns fueris recius, vel obtufus
ANt RCUINS.

QYAMUVIS autern Euclides theovema boc proponat
de trinngulss duntaxat oxygonijs , qua f[cilices cmues angulos
habent acutos; I8¢ tamenverki etia off in triangulisrellign
lis (b amblygonsjsy vt confiat ex pofieriorsbus duckus triangs
lis sn fehemate propofieis . Sunt enims in biftesriangslis necsf-
[ario no religui anguli acuts , vt perfPicue collizs poteft ex
propos. 1 7. vel 32.primilib . Hoc folsum obfersandum eff in
triangulis rectangulis, (& amblygonijs, perpendicularem duci
debere ab angwls yeito, vel obtufs, in oxygonijs vero & quols-

A - bet. Ita enim femper cadet perpendicularis
intra triangulum , vt Euclides in demon-
fratione affumpfie . Quod quidem facils
demonflrabitur hac rasione.Sint in trian-

EB D C% ou/s ABC,duo anguli ABC, AC By
acuti,angulus vero B A C,redus, vel obtsufus, acususve., Di-
¢o perpendicularem ex A , demiffam cadere intra sriangu-.
lums . Si enim cadevet exsya in C B, protractam adpartes B,
cuinfmods eft relta A E,effet in triangule A BE, angulus ex-
terior A B C,acutus.* maior interno ¢ oppofitoredo A EB;
qwod eff abfierdum.Sivero caderet extra B C, produitam ad
partesC , qualisefp re8a AF , inidens incideremus abfur-
dwm, vt manifeftum eft. _ '

. I D E M "hoc theoremain triangulisvedangulis, ¢ obtu
Jfangulis demonfivat Federicus Commandinus , etiamfi per-
 pendicularis A D, non cadat inlatus B C, f2d vel eaderd fit.
qua latus A B, vt inred Byulis,vel extia trianguinm cadat,
vt in obtufangulis accidit | cen in [tholio propds. pracedentis
| demonfirauimusiquod 1um demtons accidet, cusms perpendicn-
laris noni ab angklorecto . wel sbtsfo, fedwb afterd acutorum
demittitur . .

SIT triangulumyaiangulum A B C, cuins angulus B,
[t veddus; o ex angulo Asacuto ad B C, perpédicnlarisduca
tur A D,qua eadens erit, que latus A Bspropter angselsm ro-
&um B. Dicoquadratum lareris A B, acsutuns angulum C,
Jubtendentisyminus effe, quans quadratalaterum A C,C B,

redangulo bis comprebenfo fub latere C B ; in quod pérpends-
.  éularss
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cxlmrss cadit,& fub linea C D, quainterjesrur inicr perpens
Aicsslarems A D, g aentom angulam C - . o

Cusrs eriim qundratnck AB,CBragua ... . . A
lin finr quadvare ex A C; akdisocommm .- S} )
niguadvrato ¥z C B,evwnt trisguadraca, . - g
nempegﬂb:lu.l B,(rdupinmrviss,gwed -~ f - D

ex C B, equalin duobus gundraris ¢z
A C.CB: Atquadratumex € B, idem ™ :
eff, qmod vedwngminm (85’ B, C D Igitsm ¢n uindratwm
ex A8, viacum wdimgnl bis/ubGC B, C D » dgwals efp
quadratisex A G,C B s Acproinde quadratum sx A B, psis

nns eft; g quadrats ex' A C,C Boreciangulo bis fubCB; |- -

C'D.Quedefipropofitam. - - .. ,
"BV RSV fit trinngalum obinfangrdwind B'C , cmins
angulus B,obtifuss(» ex anguloncuso A,ad B C.porpendicn
. lavis ducarsr A D, extra trian, cadens. Dico quadra-
| toems lateris. 4 B, acwssins angulnm C.fubsendentic minns of-
[r, guam quadratalateruns A.C , C B, reGangulo compre-
banfo bis fut G B.. & C. D.Queoniam erim gusdrac sx 4D,
C D, bagualia funt quadratoex AC; ~
addite quadraro'ex CB;cammni,eriit . - )
8 ghatbiarh i A D,CD,C Bragas i
LinAnsbw quadvatissx 4 C, C B: A2 -
quadratsnex C D, « equale off
dratisexC B, B D,éw&uprb‘; ol
fubC B, B D .Igityrbrdmogquadra~ C P D
mex A D, CB, insownquadratis .. _
ex C B, B D, drredaugulo bisfubC-B, g 1, egualiafint
QI“J':!’E:‘::;J C.C.B:5um autem quadrata ex A D,
B D, equalinguadrato ex A B.Quare guadvaium quogue’
ex A B, ¢ displum guairatiex C B, upa tsem n&ZnZlo
bis fub C B,B D, aswwclin funt gnadratisene 4 C, C B. Az.
qui quadrato ex C B, wnn cumredonguls (36 C B, BD,'
¢ aquale oft redlangulum fub C D, C By Aepropteres duplo
wadrati ox G Buna chm roclangmio bis fub CB,B Djagta
leeft rectanguinm 8ii fub C D, C B': Igitr dr quadratum
ex A B, viva chrs raciamgado bis (56 C B, C D, aquale eff
quadratisex. 4 C,CB;Acominde yundratum ex A B, mi-
nus ft, gnd uadrara en A Gy C By réctangnls bis fub g B,.
B D.




[
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C D. Qaodeft propofirsms, L

A L% TE R:ogfb.rmmﬁgmm wadratumex AC,
2maius eft,quam gnadrataex A B, B z.\ rectangule bis fub
C B, B.D, comprebenfo.hoc eff.quadrasum ex A C, equale
eff quadratisex AB,BD, vwa cum refanguls fubC B,
B D, bis comprebenfoserit quadraism ex A B,minus,quam
quadratiim ex A C,quadrato ex B C, ¢ rectagulo b C B,
B D, bis: Acproinde f quadrato ex A C,addaisr quadra-
tum ex B.G,eritquadratsim ex A B, miius quars guadrn-
taex A C,BC,quadrato ex. B C,his fumpto, dyreibangulo
s (il C B, B.D,comprehenfo . Cum ergo quadratoex BC,
s comreitangulo fub C By BD, contento , b aquale fit re-
Gangulum fub C B, C D, contentum ; erit quoqsée quadra-
tum ex A Byminsis quam quadrata ex A C,C B,rectangu-
lo comprehenfo bis fub C B,C D. Quod eft propofitum..

I N feholio gmoswm antiguo demonfiratur fequens theore
mwayinfiar illins, quod nos in /Z/;oﬁo pracedentis propos. fecundo
loco demonfirasiimus . Videlicer. . . .

_ S1 inttiangulo quadratiim vnius fateris mi
nus fitduobus quadratis duorum, laterum reli
quorit: Angulus illi lateri oppofitus,acutus erit.

I N triangulo A B-C,quadratum lateris A Bsminss fit,
quani'quadraialazerurm A C,C B, Dico angwium C,é-mu
, ad

| dictum latys fubtendit, effe acutim. Ducacur enim ¢x

A.C,perpeudicula

m@ W aqualisy iigatur-
) \ . qusreita A D.
C ,,c - 5 €. 3 ; g@om’i igiturqua
dratum ex A D , e aquale off quadratisex.A'C, C D , hoc
est.ex A C, CB:Ponisur asutem guadratume x. A B , mi-
nus guadratis ex A G,C B; Brit quadratum ex A D, ma-
ius quadrato ex A B; ¢ ideo reita A D , maior quzmreds
A B. Itague quia duolarera AC, G D , trianguls A C D,
agualia funt duobus lateribus A C , C.B ,trianguli AC B,
vtrumque verique; & bafis A Dymasor bafe A By Erit an-

| gulus A C D, maior angulo A C B: Sed A C D, reitus eff,
i ex toq/lru&xbm.&xpd\ C B, redo minors ACHINS ‘mé-l'.

.y

e <
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5 E D dp comerfam buins propes.s 3. ffendemes niswiri.
S I in triangulo quadratum vnius lateris
minus fit quadratisreliquorum dworum late- H
rum,re&angulo bis comprehenfo fub alterutro
horum laterum , & fub re&a linea inter aagu-
lum priori lateri oppofitum , &re@am lincam
ab angulo alteriillilateri oppofito demiffam : ;
Linea hee demiffa ad alterum illud latus per-
pendicularis erit,& an(gulu’s propofiti triahgu*
li priori illi laterioppofitus , acutns.
I X triangulo A B C,adlntus B C, demittamer ex angu
1o oppofizo A,veita A D; fitd quadrasum laseric A B, minns
guam quadrasa lazernm A C , C B, vectangwlo fub B C, |
C D, bis comprebenfo . Dico A D , effe perpenidicsilarem ad
B C.¢> anguinm A C Byacxtum. Si namqne A D ,perpends
cxlnris nom eftyducasur ex A,ad B C, perpendicularis, quam

I

dico neceffurio cadere citra pii-~ A
&um C,verfus B, boc eftyvelin :
latws BC., vel inpunium B,
vél inlatus B Cyverfus B, pro-
dullum. Cadat enim, fi fieripo W :| -
tefinCitavt AC e adBC, P BFDF
perpendicslaris. Brit sgitnr.gqus B SN
dratums ex 4B, aquale S AN
dratisex AC,C B.qrod ef ab- L cL RN
Jurdsmyestrn msinns ponatnr. NG FB B CEFDF B FCE
cadit ergo perpdicnlaris ex A ydedniim #d BC,inpiiiti C.
C A D AT drinde, fifieri poteft, perpendicularis ex A,
demiffs vitra C , in2 , qualis eft A E.Erit igitur® quadya-
tum ex A B,equale quadratis ex A E, E B: Ponitur antem
quadratum ex R B, minus quadratisex 4 C , CB. Igitur
& gudmu ex A E, E B, minora erunt quadyatisex A C,
C B. Cum orgo quadratumex A C, < aqualefit quadratis
ex A B, B C; erant quoque qundratn ex A E, E B, minora
quadratisex A E,E C, CB: Et ablate communi guadrato
w3 A E , evit reliqnum qindratum % E B, minus Z:?M
R .. quadra-

ey Y——r >

———
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M7 Orimi.

2 2ofecidi.

' guadratis ex E C,C B. quod cft abfurdsum.Cusm enim qua-
: 1 CAw - Wdra_tw{l ex EB,* equale fit gua
" ) Aratisex EC , C B, vnd cum
J 1 re angulo bss comprebenfo fich
' E C, CB, maius erit quadra-

‘K . tumex E Byguadratisex EC,
K BFDF C B, Nonergo perpendicularis

) AR . cadit vitrn C: Sedneque in C,
O ] 8 udar,w'ql!mdim«é. Igitur c;

TN Sl AN d‘t citra ' 3 ' > !. e
B F c EF Dl'_‘ B Fc: AD;vtdcmaﬂﬂraﬁm’,“P""
preveas angulus A C B,acusss evit. Quod fecundo locoprapo
nitur demonfirandumr. ~

QVOD axtems A D, fit ad BC ,perpendiculnris, ita
oitendemus. Si non eft, fit A F,ad B C, perpendicularis , ca-
dens cstra piendtum C 4 vt probatum eft , vhbicunque boc con-
tingat , fiuc insratviangulum , fiuc in puniium B, fiue exrra
triangulum. (In fe santum triangulo non dicet adusrfa
raus perpédicularem cadere in Biguia eadem effet,gua A D.
griod ill: negat) Quia ergo angulss A C Boffenfisé fuit acu-
tus,© crit quadrard ex AB,minus,quam quadrata ex 4 C,
C Byrectangulo bis comprebenfo fub B C,C F, hoc eff, gua-
dratunrex AByvna cum rectangulo comprebenfo bis fub

| BC, CF, acuale eft quadratisex: A C, C B : Ponitur an-

tam quadratuin ikem ex A B, minus quoque,quam quadra.-

| raex A C, CB, rectangulo bis comprebenso fub BC, C D,
boc i ff ousdratum idem ex A Byuna cum reitangslo bis con

tento fub B C,C D,equale ponitur. quadraris ex AC,C B.
Igitur gundratum ex A B ; una cum rectangslo bis compre-
benfo fiub BC,C D, equale erit quadrato cidem ex AB,vna
cucnredangulo comprehenfs bis fub BC,C F: Ez ablato com
miun suadrato reite AByrectangulum fub B C.C D, bis cé-

=

predeafinm aquale erit rectapzulo bis jub B C, C F,compre-

| beafs : ac proinde ¢ rectangulnin finel comsprebenfum fub

BC, CD,uguale erit rect angulo feinel comprehenfo fub BC,
C Fiderg ¢ reite C D,C Foequales ersze, pars (3 totum.
Cuodeft abfurdum. Efi igitur A D,ad B C porpendicularig,

G non alia.Guod oft propofitum. A .
QVEMADMODY M asutem in feholio fuzerioris
prope-

op—

BT e
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propofitionis triangaln amblygonia confiruximus laterum, o
linearum commenfurabilium , in quibus per numeros veritas
propofitionis 1 2. examinari poffit, ita hoc loco oxygonia trian-
gula confistuemus latersm , arque linearsmm commenfurabi-

lissms in quibus husns 1 3.propos.veritas explicetnr. Quia vero |

triangslum oxygonium eft vel equilatersm,vel Ifofceles,vel

Scalenum 5 compleitemnr totam banc doftrinam faptem re- |
gulis. Prima de triangulo aquilatero oxygomio aget. Secunda |

Ae Ifofcele , in quo perpendicularis cadst in tertinm lasusine
quale, fine maiss illud fit, fiue minus verouis equaliii. Tertia
de I fofcele cuins tertium latns masus eft perpendicularisque

in alterntrsm equalium latersm cadit : Quarta delfofeele, |
cutus latus tertinm minss eft, & perpendicslaris rurfus in al- |

terntrum Ilaterums aqualium cadiz : Quintade Scaleno o in
quo_ perpendicnlaris cadst in minimum (aens : Sextade Sck-
lemoin juo perpendicul aris in medinm Iatus demistitur : Se-
ptimn

in gsibus perpendicularis linea cadic intra trinnguinm , at

proinde dwo anguli fupra bafin funs acwsi,fine oppofitus angs-
lps acrus etinm

guibus lines perpendicularis cadss vel extra ipfa , vel cum
umo lasernm coincidit, mimeris quoque poffint accomusedari,
docebimus ad finem vegnlarsm . -

"REQVL A I.
. N ) s

S I quodliber latws trsangal¥
aquilateri fatuatur quotnispar
tinm aqualinm , numero tamen
parinm , vt fFaldiones vitenrwr,
erunt ommia Intera ¢ inter fe,
& fegmentis & linca perpindicss
lari {aitis commenfurabilia, Ve

| in triangwlo aquimero ABC
| dissidet perpendicnlawis A D,op-
! pofirnsmn latws B C, bifariam,ve
 in fehelio propos.26.1ib. s .demon

enigue de Scaleno; in quo ad maximum latus perpen- |
dicnlaris ducitser. Loqsior ancem hic de illis etiam triangulis, |,

2, finenon. De bis enim propofitio etiam | .
intolligenda eft. vt diximns . Qmo pacto ausem triangsis o in |

—

| —
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Srauimus . Quam obrem pofico |
quolibet lasere 8. ersint fegmen-
taBD,CD, £.£.Vbi vides qua
dratum lateris A B, angulo acu
to Coppofiti, (omnes ensm angu
i in triangmlo aquilatero acuti
Junt,ex coroll.3.propos.1 7.lib. 1.
- hoc cfty 6.4 vna cum reitangulo
B D Q  iscontemo fubBL,CD,id

8 eftcum 32.32.¢fficeresa8.quan
: tum videlices conficiunt duoqua
drata laterum A, C yCB.nempe 6¢.64. . -

REGVLAL I

S I vtrumasie laterum aqualism trianguli Ifofzelis fin-
Lactur quoi cunque partinmg equalinm,teriinm aurem querli
6;: PArtium numero parium, vt [ actiones vitentur, fie pan-
ciores partes in hoc lagers pomantsir, quam in vtvolibet aquk-

liuw , fisce plyres , dummodo tor

. mon fint , quotin vtroque fimwl,
ast plyres;quia fic non poffet fie"
vi triangulam , propeeres quod
duo latern aqualia non effent
maiora tertio latere , fed vel a-
gqualiayvel minora, guod propoff
tions 20.lib.1.reprgnat.Si inqué
latera boe modo numeris expo-

' wansurserynt omnes ligea tyian-

guliinter fe commenfurabiles.v s fiin priovi borsm 1fofeelinm
verumuis larus A B, A C,flatuatur 7.8 B C, . Inpoflerio
vé autem virumlibet AB,A C,5.& B C, 6. Cum ergo per-
pendicularis A, diuidat bafim B C , bifariam , ex fcholso
Propos.26.4ib.x. erunt fegmenta BD, CD, in preovi quidem
triaugulo 2. 2. in pofleriori varo 3. 3. Vbictiam peripicuum
eft.quadratum tnteris A B, ansulo acuto C, oppofisi, (vrergy
enim angulus B, C, acutus fty ex coroll.3.propos.1 7. lib.1.)
vird Cum rectangulo bis comprehenfo ub BC , CD , aquale
‘offe quadratis fimul daterum A C,C B.dre.

REGV-

e e Y
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REGVILA II1I..

I N triangulo Ifofcele,in quo tertium latss maius eff, dy
perpend.cularis in alterum aqualinm laterum cadit, eris feg-
mentums prope maiss latus tertiumymains, vt ad propsf 47,
lib.1.demonfirauimus . Siigitur minus [cgmentum flatuas
quntuis partiumseasq; per 8. mult:plices o habebis fiomentum
maius : Si vero cafdern dAncasin 13. efficiestertium latus :
Duodeniq, fegmenta fimul ad- A
dita conflabune vtrumag laterié -
aqualium; quod stinm produces
ex mulsiplicatione minoris feg- 2 ]
menti per 0. Vi fi in Ifofiels (g 4
ABC,fegmentum minne B D, M
ponassr ¢.erit maisu C D, 32.

Iatusvwero ACy 44.Co virnmy;

lasus AB, BC,36.36. Quadra B o

sum igitwr laterss A B, angwle 36

acuso C, oppofiei , nempe 1296,

vna cum e0,quod fit bis ex BC,in CDyid eff,cié 1152, 1152,
conficit 36 00. quARIum nimirum efficiunt Ao quadrara ex
AC,CB,nempe 2304.1296. 1ta quoq; quadratumex AC,
nimirum 23 o4. vna cum ed,quod bis fit ex CB, 1n B D, hoc
eftyenum 144144, facit 252 2. qui numeérus etiam conficitur
ex quadratislaserum A B, BC,wimirsm ex 1296, 1196. In
buinfmodi ergo sriangulo [egmenta inequalia proportionem
babens oitnplam : wtrumsuis vero aqualitim Iaterum ad mi-
nus fegmentsm proportionems habet noncsplam: Terttum de-
‘nigue latss masus ad idem fegmentum minus bab et propor-
tionem Auodecusplam . '

REGVLA IIII.

I N sriangulo Ifofceleycuins tertinm latns minns off , &
perpendscalaris rur fums in alterum equalium latersns cadse,
erit fegmenzim prope nainsus latus tertinm, minss, vt ad pro-
Pofegrdib.x.ofenfirm eff. Quodfegmisii [i fimsmas quornis par
i mumero parsii, vt fractiones fugiansur, easd per 3. mul-

riplices, & produdio earsndem messetarem adycia, vel earii
: v medie-
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medieratem per 7. multsplices,pro
duces maiws fegmentum: Ss vero
eafdem partes minoris fegments
multiplices per 3. efficies tertism
larss minss , Virumque denique
aqualium laterum componetur
ex duobus fegmentis: quod etiam
. ex multiplicatione mediesatis mi
noris fegmenti per 9.producetur .Vt fi in Ifefcele ABCyminus
[fegmentnm C D, ponatur G.erit maius BD,21.¢ latus AC,
‘18.#2que tam A B,quam BC, 27. Quadratum ergo lateris
A B, angulo acuto C , 0ppofiti, nimirum 729. vna csm o ,
guod fit bis ex BC,in CD,id eff,cum 162. 16 2. efficit 105 3.
qui Bumerss eriam componitur cx quadratislaterum A C ,
CB,nempeex 324.729.8pc:

REGVLA V.

IN Scaleno triangulo,in quo perpzdicularis in minimii la
tue demistirur,erit fegmentis bafis inxta mediii latus,minss,
vt ad propof.47.1ib. 1 .demonfirasii eft Quod fegmentii fi con-

Jhstnaser tos partism gqualium,

A VE 3 7 0. numErEntur o nimirum

partii 7o.vel 1.40.vel 230.80¢.
sisg, addantur carum %2 . con-
fectum erir fegmentum maiss o
O ex nddirione partism borwm
Sfegmentorsum gignctur minsmii
latus.Si vero parces minorss feg-
D € menti duplicentur , ¢ produéto

169 adijciantur 52 . hoc eft, 5-.ea-

rundem partium,procreabitur medinm lasus.Ss denique par-
tes einfdem minoris ftgmenti duplicentur , produdtoq, 5% . id
eff, 13 - earsndems addantur , componersr latus maximsm .
Vetinfcaleno ABC,[i minus fegmentum B D , ponatur 70,
erit maiusC D, 99.¢> totuim minimum latus BC,169, Me-
dinm autem latus A B, 18 3.0 maximum AC, 195. Qna-
Arasum ergo lateris A B , acuto angwlo C, oppofiti , hoc ¢ff ,

33124.vnd cum numero,quibisfit ex BC , in C D id eft,
. _ cum

-
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Hm 1673 1.1673 1.conficit numerum 66 386 aqualens duo-
bscs fimnl quadratis 38 025.28 56 1.laterswmn AC,CB, (re.

REGVLA VI
I N triangnle Scaleno,quando perpendicularis in medium

latug cadit,erit ex ijs, 4 ad propof.£7.1ib. 1 .oftendimus, minns
fegmentii minimo lateri adiacens. Quod figmési fi fiatnuatur
tot aqunliié parsinm,vt & s.n%- :
merétur,vt s,velso.vel ss.doc. A

cisque nddantur 3-. confeiinns

erit fegmentum mAins, O partes 2

borsm fegmentormms in vnam ” A
Summam collects component me %,

dim latws . Si autem partibus

minoris fegmenti duplicatis adij-

ciantur earsndems S-.produce- B B C

tur minimowm latus . Triplum 14

denique earnndem partium minoris fegmenti dabit Intus ma
ximum.V+in Scaleno A BC,[i minus fegmentum B D , fiat |
5.erit fegmentsim mains C Dy o.Cr torum latus BC,medism,
3.4. Minimsum wero A B, 13.8r maximam AC,15. dre,

REGVLIA VI

I N Scaleno denique sriangslo, vbipevpendiculuaric ad ma
ximum latus dedwcitwr , eris minus fegmentum iuxta latus
minimum, ex. jjs\qua a8 propof.47.4ibs [eripfimus. Si ergo pro
mineri fegmento fumantsur 3 3. .
vel quinis alins numernus & 33. A
numeratus,ve 66, vel 99, brc.
eigy addantsr 535 . hoc eff, %

Sfier mAins fegmentum: qus dwo

Segmenta fimul compofita ma-

ximurm latus offeremt. Si vers

numero minoris [egments dupli-

cato adijciantsr % . prodsce- B 7;3

tur medium latus, Si Aeniqs vi-

Aems numero Inseris maximi app: pantur 13 .exhibabitwr mi-
V ‘3 wmum

k)
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nimum latus.Vt fiin Scaleno ABC,minus [egmemtum C D?

mum BC,7s.0y medium AB.7o.(» minimum AC,65.&c.

)V O D fi fingulos numeros barum regularum per esn-
deys numer s aliquem,quicungue ss fie, multiplices,procrea-
bis alios mumeros lateribus triangslorum tribuendos . Iidem
€258 numeri reperientur,fi minus fegmentum , vel maiss ,

-val guodcunque latus fatuatur quotlibet partinm o fi modo
proporsiones feruentsir,quas [apradidtis regulis expreffamus .

H I C quoque feiendum eft , non in omni triangule oxygo~
B0 proporssones prafiriptas roperiri inser lasera , cum mills
modis poffint variayi eornm proportiones . Neque uere boc re-
gule illa docens, fod vfus earum in eo folum confiftit, vt fer-
watis sllis proportionibus,quas explicasimuspriangula oxygo-
wia formari poffint,in guibus propefitio 1 3,bkins lik. 3 .4d nx-
meros Accommodensuy . »

I A M wero fiperpendiculavis coincidas cums iBo Latere
enius quadyatum probandsum eft minus effe duobys quadra-
tis aliorsm Auorum. lasersm, Crc. 2ta v triangulum propofi-

tum fir vel angnlum , querendi

A Junt tres numeri pro lateribus

ex ijs, quu in [cholia propof. 47.

’ Lb.1 ferivfimus. Veinfigura re-

“~ nimum lasus B D, ponatsr s.
erit AD,12.00 A B, 33.Vbi

: 5 cernis quadratum lAt}ri: AD,
€  acuro angulo B, oppofitiy nempe

. 14. 14gvna mmea.;’ﬁ:d fi2 bis ex
BD,in BD,hoc eft,cum 25.25.efficere 134 quanium vide-
licet conficiune duo quadrasa fimul ex A B , B D, nimirums
369. 25. Endem ratione., fi mivimn lasus BD, fatnarsr
partsumG.erit AD,&.Cr AB,10. Viictsiam vides,quadra-
tum lateris A D, acuto angulo B, fubtenfi,nimirum 6.4.
una cum eo,quod it ex BD,in B D, bss,bor cff, cume36. 36.
conficere 136. quem numerum etiam conficiunt duo mumers
quadratslaterum A B, B D, nimirum 100, 36. 1:4 quogque
cernis, quadratum numerum lateris BD , acuto angulo A,
opofici,hooc efly 36.vna cum eo,quod fit ex A D, in AD, bis,
ideft,

i 3 3.erit mains fegmentum BD ,42. totumqie latius maxi-
3 £ ) 9.
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id aft,com G.4. 5.4, efficere 16 4. quantum feilicer conficiuns
dso numeri quadrass fimul larerums A By AD , simivim
100. & C4. Denigne f§ in alis triangslo A C D , minimum
latus C D, ponas 9. reperies exijs,qua adpropof; 47, 1ib. 3.
Sferipfimns, A D, g0.00 A C, 41. Vi manifeftum efb, qua-
dratum numerum lateris A D , angule gcuto oppefiti, mimi-
-rum 1600, vna cwmmumero,quafitex CD,in C D ybis;
ideff joum 8 1.8 1. facere 1761, qui numarns aqualis eft
adrasis numeris duorsm lasersm A C , CD.hoc ef, due-
Z:: numeris 1681. 1 . Hi enim conficiunt quoque fummam
1762, Quod (¥ mimmum latus CD , faciae 7. comperies
AD,2e.&AC, 25. in quibns numeris idem experieris .
Nam quadratus numersis lateris. CD , angulo acsio A, -
[ubtenft , id eft , 49. vnm cum niumero o qui bis producituy ex
AD,inAD,bocef, um 576.576. facere 1201, gran- |
tum [cilicer efficiunt dus quadrati vumeri Interum A C,
AD.bo;_cﬂ. 615. 576, ot e £iin o
A T f porpendscularis ¢ exin triangulum , itavt
triangulum fit obtufangminm , quarendsin cri¢ fegmentum
exterius, onk cum lasersbus,vs in tribus regulis cholij prace-
dentis propofssionis docrimss.Segmenti nAmque sxverins cim
Iatere producte,dabit totum fegmentsm intey acutum angu-
Lsom affumptnm dp perpendicularem . Ve in figura vegula 3.
Seholij anseeedentis propofitionis,eris fegmentnm torwm C D,
incer angninm acutum Cyt per- °
pendicniatems B D , cadentem

exera triangulum,37. Vhiserfpi D L A ,
cnuts oft quadratum laterisAB, ¥
angulo C , acwuto oppofitis boc eff o .
256.'vnd cum redangulo fub 3 ) C

"A'C, C D, comprebenfe bis , id
offy cumn 118 4. 1185, componere
numrerum 36 34. qui aqualis off duobus quadratis fimul la-
terum BC, AC , nimirumaggregato qnadratorum numere~
7508 16 00,1 024, (rC, :

N E QV E vero aliennm pusani hoe loco ox Pappo Ale-
xandrino fequens s1bam theorsma Aemonitrare .

r_, SIr

e
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- SIintriangulo 4 quouis angulo reta linea
dncatur , dinidenslatus oppofitum bifariam ,
erunt duo quadrata laterum eum angulum
ambientium fimul dupla duorum quadrato-
rum fimul fumptorum , quorum vnum ex li-
{ neadué&a,alterumvero ex dimidiato latere de-
fcribitur.

IN triangulo A BC, rolfa A D, facet latus B C, bifa- ]
1 riam in D. Dico guadrata.ex A B,

A - AC; duplaeffe qrundratorum ex AD,
C - +BD.Demittasurenimex A, ad BC ,
' B c ‘perpendicularis,qua primii veita A D,

D vongruat , &c proinde triangwinm_ .
A. ‘A B C, aquilaterum fit s vel Ifofce-
. o v R8sy ve ad propof.26. lsb 1. demonftra-
¢7.primi, ' “wiooms.  Quoniam igitur tam quadra-
IN ¢ fumex AB, equale eff quadratic ex
: b AD,DB, quamquadratnmex AC,
.| guadratis ex A D, D C; erunt dwo quadrataex AB,AC,
| agqualin quadrato ex A D, bis fumpto, vna cum quadratis
|ex DB, DC.Camergo quadrataex D B, D C, equalia
| fintofi auferantur duo quadrataex A D, D C o ablarum_
evit dimidism quatsty quUARratoruns , nimirwm quadrati ex
| A D, bis fumpti , & quadratornmex D B, D C. Qua-
re duo quadrata ex AB, AC, dupla funt duorum quadrato-
rumaex A Dy D B'. quod ¢ft propofiium « Quod clorius ita
byr.primi.| oficndetsr.> Quoniam quadratum ex AB,auctus qradratis
| ex AD, D B, equale eff:Sunt autem duo quadrataex A B,
AC, quadrariex A B yAupla, ob -aqualiraters linearss
A B, AC;erunt quoqne quadrath ex AB, AC,duplaquadra

torum ex A D, DB, S)ued dewwonfivandum dras .

CONGRVAT deinde perpendscularis AC , lateri
AC. Et quia quadratam ex B C , quadrsplum it tam
'| guadrazs ex B D, quam guadratiex D.C , vt in fcholio pro-
| pof o busses lib.oftendimus 5 orit idem quadratsmex BC,
duplum duorum quadratorum ex DB, D C . Sunt an;em
so
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‘duo guadrataex AC , C D, bisfumpta,dupla quogue
‘| dratiex A D ; qudd 2 quadrataex A C, C D , femel fum«

pta equalia fint guadrati ex A D . Igitur quadratum |
ex B C, vna cum quadratitex A C,C D, bis jgcmptis.dn-
plum erit quadratornm ex DB, DCy, A D-. Cum ergo
&rguadratnm exC D , bis fumptum , duplum fit quadrati
ex C D ; b erit reliquusm quadratum ax B C, vna cum qua«
drato ex A C, bis fumpto , duplum quogie reliquorsm qua~
Aratorumex D B, A D . Sunt antem* quadrata e¢x BC,
' A C, aqualia quadyato ex A B. Igitur quadrataex A B,
A C, (qua tqualia fint quadrato ex B C , vna cim qua~
dratoex A C , bis fumpto) dupla quoque funt quadyatorum
ex A D, D B. Quod zﬁpnpaZum . '

T ERT I O cadat perpendicularie A E , intra triangu-

N lum interpunéia D , C. Quis igitur ¢ guadrats ex BE,
| EC., duplafun: quadrasorsm ex B D, D E: Item quadra-
il taex A E, D E, bis fumpta , dupla funt quadrati ex AD;
quid© quadrataex AE L E D, femel fumpta quadrato ex
A D, aqualia fint; erunt quadrata ex
BE, EC, vna cum quadratisex A E, A
D E  bis fumptis , dupla quogue qua-~

dratorumexBD ,DE, AD. Cam ™
ergo ¢ quadratum ex DE , bis fump-
tum , duplum fit quadrati ex DE; R c

Ceruns reliqna quadrata ex BE,EC, b E A
ona cum quadratoex A E , bis fump-
10, dupla guogue religuornm quadra- -
torum ex DB, AD . Quare cum
guadratis ex BE, AE ,%quale fit B bpcCEk
quadratnm ex A B3 ¢ quadrasis
exEC, AE, quadrasum cx AC 3 erumt quegRe quA-
| drataex AB, A C,dupla quadrasorsm ¢x A D, DB.
Quod eff propofitum . ' '
POSTREMO cadat perpendicularis AE , in latus
'} BC, produsum_. Quoniam igitur® quodrasa ex BE

CE, dupla funt quadratorum ex BD,DE: Item qua- |4

drataex AE, D E, bis fumpta, dupla funt quadrati ex
A D ; quod i quadrata ex A Ey DE, femel fumpta , aqua-,

*47 primi.

'bzo. prom.

<47-primi.

&9 feciidi.

947.primi:.

]

f 20 prom.:

3

847-2"'1-3}

o ofcuq-

i47-1ﬂ"€-

lin fint quadraro ex A D ; erums qundrata ex B E,C E,vna
e V #.. s
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2 20. pron.

Sg7.primi.

cxm quadratisex A E, DE, bis fumptss,dupla guoque quan-’ [
dratorum ex BD, DE, AD. Caum ergo & gquadratum ex.
DE, bis fumpruns , dupliom fit quadracsex D E ;2 erunt re--
ligua quadrata ex BE, C Eyvna cum gquadrato ex AE,
bss fumpto , dupla quogue reliquorum quadratorum ex
BD,AD. Quare cum gquadrarisex BE,AE, b equa--
le fit quadratum ex A B; ¢&» quadratis ex CE, AE,
quadratum ex A C ; erunmt quogue gundrata ex A B,
A C, dupia guadratorum ex A D, D B. Quod erat offcs-
dendum o .

N ON te moucat autem , quod ad huius theorematis
demonfirationein adbibnerimus pronunciatum 20.quod vni-
serfalster in omns genere mult:plicium ab Esuclide demon-
Sfirarur lib. 5. propof. 5. quoniam snduple proportione facile
conceds poteft fine demonfiratione , vt in exp. fiticne eius prim-i
cipy diximus : Vel propefirso s.lib.s. ante bice thecrema de-
monflrari poteft : Vel certe theorema itfum pofi librum
5. demonfirars ; ita vt tirculus in demonfirando nslla ra-
tione committatnr. , etiamfi principium slud demonfire-
twr libro 5. quia propofitso 5. lib. 5. exhoc theoremate non
pendets . )

E X bis antem,qua proximis duobus theorematibus , ¢
propof.g7.1sb 1. demonfirata funt , aream cuinfque trianguli
lasera habentis nota inuenicmus , vt recté hec loco menet:

Campanns, & Federicus Commandinus

demonfrat o bac fere ratione. Sit pri-

E A mo.trianguluem redtaugulum A B C,en-

. s latera nata fint, nevape A B, 10, pal-

) z4\8’ morum ; A C, 8. BC, ¢. Diuifolate-

° 3 re BC, bifariamin D, v fim: CD,
BD,;. pg.’mnmm, prificiatur recian-
B3 D 3 gulum A CDE, quod 2quale cff trian-

B 5 C G ABC, us s [hatio propof. #1.
lib. 1. of endiimus o« Quia veroex duils

: C D, trium palmornn inC A, 8. pal-
morsm producitur aveareitanguli C E, 24. paimorum qua-
drasorim , vt ad initinm bitius libdocuimus ; Totidem pal-
mos qundratos continebit triangulum A B C , rectangalo
CE, squale. Quod cft propofitum s . ~

SIT

T
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SIT deinde tridgulum obtufangu- _
“lum A B C, cuius Intera fint cognita; 6 _F A

| AB, s0.palmorit; AC; 13.BC,s1.Pri - % i
a .

mid igitur inuenienda eft quantitasper o /
icnlaris linea AD, ex A,inlatus y (S

B C, protraclum demuffa, hoc modo . ps T E5iC 5O

Quonii quadratum laterss AB,3ma- L—T )

s eftyqud quadracalaserii AC,BC, - )_—?—-‘
rectagulo bis ciprehenfo fub BC,CD ; e
Jfiquadratalaserii A C,B C, nempe 169. 121. qus. efficisnt

290.detyabantur ex y0o.quadraro lateris A B, remancbunt

110. pro recangulo bis céprebenfo jub B G, C D, cusnus nume
ré Aimidii s 5.dabit retanzulum fubBC, CD. Siigitur

ss.recangulum fib B C, CD, diuidarur per 11. latus no-
tum B G, exibit reliquum laius C D, 5. palmorié , wt Toan.

Regiom, demonfiras propas, 17. Itb. g .detriangnlis, dp & no-

bis demonfiratii eft in libro de menfurationibus omnium QUi
sitasum. Quin vero quadrata laterum A D , C D, ags-
| ha fun: quadrato lateris 4 C ; fiquadratum 25.palmorum,
nemps laseris C D, 5.palmorum nuper insenti,anferatur ex

169. quadrato lateris AC,remancbunt 1.44. palmi pro qus
dratolaseris 4 D. Quare larus A D , erit 11. palmorum o
exm radix quadrara buius numeri 1.44. fit12. 1am vero di-
wifo latere g C, bifaridin E , educanturex C, E, 4dB D,
perpendicalares CF o E G yocenrrentesreile A G , qua per
Ayipfi BD yparallela ducitnr , inpunitis F, G. Quibss per-
ailis s i EC, palmornm quingsic cum dimidio , ducatur in
CFyu1a. palmorsm , (Eff <enim C F, ipfi A D, aqualis, )
exurget areareilangali C G,66.prlinerssm:quod cum agus
le fit triangulo A B C,ex feholto propo:..ﬂ.ltg.:. (funt enim

Irs &re.j Evit guogue area trianguli A B C, palmorum qun-
Aratorsm é6.qu0d eff prepofitum. S

" SIT poftremo trianguium scutangulum A BC, latera
habens pata; A B, 13.palmorum;A C,15.B C, 1.4.Primum
igitur hic guoque reprriendm off quantitas perpendicularis
A Dyex A,4d B C.demiffa, bacratione. Quoniam quadra
tusn latevis A B, 4 minns eff, quam quadraralarerum A C,

redtangalum C G, & triangulum A B C, in eifdem paralle=

3y b.feciidis

b gy primis

3 f.primis

413 fociidl

B C, rectangulo comprebenfo bis fub B C, C D ; fi quadra-
n 1w

i
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et s e

247 primi.

tum Lareris N Bawimirum 16 0. dztrahatur ex quadyatis la-
G terum A C,EC, hocoft, ex 225.196.
A —F  qua efficiunt 221. vemanebunt 251, pro
13 84t rectanguld comprebenfs bis fub B C,CD,
ewius numeri dimidium t 26 .dabst reitan
gulum fub 3‘C1’§(C:D. Siigitur 126 .re-
Gangulum fubB C, CD, diuidatur per
B ;'D\f‘.?_.xc B C,lazus notum, vt pet 1.4 5 exsbit r:ﬁ-
_ quuni cins latus C D, palmorum 9. vt
L conflas ex loamRegiom.lib. 1. de trian,
Uiy prepos. 17 & & nobis demonfiratum oft in lib. de menfura-
tionibusomnium quantitatum . Syoniam antem quadrata
ex AD, CD, 2 equalia funt quadraco ex A C; fi quadra-
tum St palmernm,nempe lateris C1D, o.palmorsm nuper in-'
-nentiy azferatur ex 225. quadrato lateris A C; remancbunt
14404 lmi tro guadrato lateris A D.Quare cum radix gua-
draca bususnumerisgg.fit 1aserit latus A D, 12, pa‘morsm.
Tam vero diuifolatere B C, bifariam in E, educantur ex C,
E,0d B C, pervendiculares C F\E G, occurrentesvelte AF,
gue2 per A1t i BC parallela ducitur,in funitis Gy F. Quibus
reradtis,fi C Eyo. palmorum ducatur in E G, 12. palmernms
veffenim E Gyredtaipfi AD, aqualisiexurger area rectangu
1 L F,palmorum & $.Quod cum triangnlo A B C, fit egsea-
le,ex feholto propos.gt.lib.s. funt enim reangs'nm E F, (&
triangulum A B C, ineifdem parallelis, ¢rc. ) erit quoque.
area triaingult A B C, 82.palmorsm. Quod eff prosofitum:
ITAQV E wnuninrfiin, ared ciinftanqse triangali
producisiir ex: dimidso bafis iu perpendicularem, qua & verti-
cz ad bafin dem:ttitur, vt in exemplis datis efl manifeftumn.
Sod plura bac de re inlibro de menfurationibus omnium
guantirarun, quem trotedicm s Deo ingante, inlicem ede«
misss o Dsie pacto antem , duob Lateribus, ewm vno angnlo,
cognitis, vel duobus anglss, chm vno latere, reliqui angali,
& latera cegnofcantur, demorfirawimus in nofiris triangulis
rectilucis o :

12

PROBL.
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PROBL. 2. PROPOS. 14.

DATO re&ilineo zquale quadra-
tum conftituere.,

SIT datum re@ilincum A, cui quadratum zqualc

conftituendum eft. 2 Conftituatur parallelogrammum
B CDE, zquale re&ilinco A, habens angulum rettum,
cuius voum latus,ve D C producatur ad F thue CFye
ta g ualis recte BC.

Dxun at quoque DF,
bifariam in puc‘to (:,
quod cadetaut in i
¢um C , aut non. Si B Iy Bc
caditin punétum C,

critre&ta B C ,(cum

aqualisponatur ret2 CF) re@= CD, :rqualns Quare
rettangulum B D, erit quadratum, cum latera D E,E B,
b xqualia fint oppoﬁns(}atcnbus B C,CDjatqueadeo
conftitutum crit quadratum xquale rc&xlinco A.Sive-
ro punétum G,non cadit in C3fa&o G,centroydefcriba~
“tur interuallo G D,vel GF, fcmxcxrculus FHD produ-
caturd; B C,donec cxrcunfcrendam fecetin H.Dico igi

tur,quadratum recte C Hyefle zquale rectilineo A.Du-,

Qaenimre®a GH, ;qQuia reta D F ydiniditur bifuriam
in G,& non bifariam in Cserit rc&an"ulum comprghen
fum (ubD C, CF, hocecft, rc&an"u]um BD,vnacum
quadrato reéte G ¢, 2quale quaclrato re¢te GF,hoc
eftyquadrato rete G Hicum re?z G F, G H, fint zqua
les : At quadratum rcétz G H,*zquale cft quadram
re&arum G C, C H. Igitur reétangulumB D, vna cum
quadrato re&z G C, aquale quoque erit quadratu
reétarum G C, CH. Quamobrem dempto communi
quadrato rc@z G C, remancbit re&angulum B D, hoc
eft, reilineum A , quadratore&z CH, :cquale Datd
crgoreitilineo zquale quadratum conftituimus &
facere oportcbat .

igs.primi.|

b2 g.priesi.

< 3. feciidi.
dg7.primi.

‘scHO-

g 2 e~
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: SCHOL1V M.

VERV M quialaboriofm eff,reGangulum dato vectili
oo miltorsim angulorum confiruere aguale, quod fapins fi-
per dxtam reitam confituendnm fit, ex propos.sg. lib.1. res
Gangnlum sguale triangulo , facilius fortaffe defersbemss
guadratwn dato rectilineo aquale, ffdatam figuram retili-
nean; intriangula refoluamis, ¢ cuilibet triangulo quadra
tum aguale cfficiamus , boc eft ) latus quadratiy quod ewinie
triang:lo aquale fityinuefligemus: quod fattu [nallimum eff,
vt mox ofendemiss . Nam fiper ea,que in fcholio propos. 47.
Uib. 13fevipfimus, inueniamns latus alterius quadrati, quod fis
omninm tnuentorum laterum quadraris aqualeyfaiinm ersty
guod proponitsr . '

VT fidatum fit vectilinessm A BC D E F, refoluemss
slludintridgula 4 BF,F BC, |
CF D, D EF, inuenismsusgy
latera Gy H, 1K, quorsm qua
Araza fine illis ordine aqualia .

Deinde angulum reéinm eonfti
tuemus M, ¢ linsas LM,MN,
lateribus G , H , equales . Du-
&a autemreifa N L, erigensus
ad eam perpendicularems N O,
lateri I,aqualem. Similiter du-
Barela O L, excstabimus illi perpendicularem O P o laters

K, equalem, iungemusd, retam P L. Atque hoc modo pro-
grediemury donec vltimo laseri fumpta [it perpendiculmrss li-
nea aqualis,gualis hic fuit perpendicularis O Pyvitimo late
7i K,aqualis. Nam ouadratumrelia P L, peitresno loco du-
e aquale erit omnibus quadratis laternm G, H,1,K vt ad
Propos.47.5ib. 1 . demon Frauimus, arque a:co omnibus trian~
gu;i: ABF,F BC,CF D,DEF, koccft, daca figureve-

éilinee ABCDEF. . :

PRAXIS autem, qua cuinis triangulo quadratum
equaleinseniatur, facilis cfs. Sit enim inneniendum quadra-
tum aquale guarto triangslo D E F , date rectslinea figure.
Dinidatur guodcsungue latus , nsmpe D E , bifariam in A,
producatsirgy quisum libet. Ducta deinde per angninm ;ppl-

N L7
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fitum F, lateri D E, parallela F B,duzarur per Ey ad D H,
perpendicularis H E B,fecans F B,in B,fitq, EH ,ipfi A E,
d:midio lateris D E , equalis. Pofiremo , dinifa tora linea
B H, bifaviam in G,dc/cvibatur ex G, ad intersallum G H,
vel G B, avcus [rcans latus D E, produitum in I. Dico qur-
dratsem lateris E I,aquale effe triangmlo D E F. Sinamque
compleaturyoitangulum 4 B C,¢& femseirculus B H\Muca-
turg, reia G I, offendumus, vt in hac propos.14. arum
ex E I rectangmlo A B, eanale ¢ffe. Cum ergo reGangulum

quod bafis D E,fit dupla bafis A Ey confiat propofitum.
QVONIAM v fecundo hoc libro Enclides mul
ta develangulis paralielogrammis, atque quadratic dipura
wit; recte inferi bic poterit fequens problema de quadraco non
inineundum, ad bunc modum . )

" DATO exceffu diametri alicnius quadra-
ti fupra latus eiufdem ; Inuenire latus ipfins
quadrati.

reita A B, deferibatur quadratum AC,cuixs diameter du-

&a B D,producatnr ad E,vt fit D E,reiareia A D,agun

lis. Dicoream E B, effe larus

illins quadrasi, cuius diame- b3

ter excedir ipfum lasws BE, : D

exceffu dato A B . Ducaisr c

enisn EF o perpendicularis ad

BE ,quarciiamB A, produ- A B

&am fecerin F . Quoniam igi-

#ur sntriangulo B E Fyangulus

‘| F E Byredtuseff, (b EBF,fe~

mirectus , ex coroll.>. propof- 4.

bnins libA evit & B F E,femireiius® Quare res B E.FE,

« s fint. Si igitser ex F,ducatur F G , parallelaipfi BE;
ox B, reita B G, parallelaspfi E F, occurvens priori in G

sonflitssnm evit quadratum velis BE . Quod fi ducatxr re-

aa

A Bytriangulo D E F,jit equale,ex [inolio propos.gx. lsb.1.

EXCE DAT diameter alicuiss quadrati latws einf-
dem redia A B.inxeniendumd, [it latus illins quadrasi . Ex

22 2.primi.
b g. primi,
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is.primi.

b ¢.primi.

£ s A E, erunt anguli AED,
E A D, «qualibus l1neis D E,

Y __C D A, oppofiti equnles . Quare
fi Bemaniur ex veilis angnlis
DEF,DAF,remancbuns
¥ A /B wul:.AEF EAF, equa-
: Jes; b ideog; veile E F, AF,
aquales erunt . Quoniam ve~
ro,diametey BF , rectam A F,

[iperas data rea A B; /hpmuhr eadem diameter BF ,
latns guadratsi EF , udem rc&‘a A B , guod cft propo-

ﬁ”‘m—J .

FINIS ELEMEN TI SECVNDI,

£ R,
Y. 5

‘ EVCLI-
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ELEMENTVM
 TERTIVM

DEFINITIONES.
.

AEQVAL ES circuli funt, quorii
diametri funt 2quales; vel quorum, qug
ex centris, re&te linez funt gquales.

VONI AM. Euclides boc 3. lib.
variss circeuli proprictates demifirat,
idcirco explicas prius terminos quof~
G| o, quorum frequens in eo futurxs
O ef vfus. Primumitaque doce?,eos cor-
culos effe aquales, quorum diametrs,
el femidiametri aquales funt . Cum
enim circslus Aeferibatur ex civcum-
solutions femidiametri circa altermm extremuns fixum, &
immobile , vt lib. {. dsximus, peripicunm cff, eos circulos ef-
[e 2quales, quornm femidiametrs , feu vecta ex censris ducte,

Juns aquales s vel etiam quo-

yii tota diametrs aquales sict ,

l'tﬁdimtriAB,B'C, wel A B C
redta DF, E G, éeentris D, o ’

& Eyduita fint aquales,equsn 53 G .
’ es
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recte & centrisduita, aquales. Ex

bis liquet cirenles, guorsum dia-
metri, velrecta Aucta ex centris funt intguales , inequales
effo s atque adeo illum , cuins diamzser yvel femifiamerer
maior, maiorcm . Et contra, circsulorsim inaqualium diame-
tros, femidiametrosud inaquales effe , maioris quidess maio-
ey minoris minorems.

IL

RECTA lineacirculumtangeredi
citur,qua cum circulum tangat,fi produ
catur, circulum non fecat.

VT refa A B, fiitacirculum BF D ytangat inB, vt
A—2B o producta ad C.nullarations circwlum
Secet, fedtorasiacear extra ip fum, di-
cesur tangere circulum. At veroroita

les erune civenli AF By¢» BGC.
A X\ Sic etiam é conrrario , i civenli
D\ [int aquales, erunt dramzetri, vel

1'~‘ Q@

AN “ E F , quiaita cundem circulum tan-
git in F,utproduda ad G, fecet cives-
D Iumycadatd, imtra spfumy non dicetsr
cireulum tangere, fod fecarco.
I

CIRCVLI {efemutuo tangere di
cuntur, qui fe fe mutuo tangentes, fe fe

mutuo non {fecant. .
EO D EM mododuo cirenli

A /I} AC,BC,[e Mo dimrfmr ran-
gereinC, fiita f¢ fe contingant in
C, vt nenter alterum fecet Eff as

tem bic contallus circulorsm du-

plex . Aut enim exterius fe fe cir-
cueli tangunt, vt quando vnns ex-
1P alterum eft pofitus; aut inte-

rins y quando vnus intra altersm

confhi-
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conflismitur . QN4 fi Ao civeuli ita fi mutuo tangant  w
uwws altorum quogque ﬁm.dmww cireuli :ﬂ: ﬁ mntuo j&u-
re, > muugm v

s

CRIII. L oo

&zlinex dicuntur , cum perpendicula-

‘zquales. Longius dutem abefle jlla di-
‘citur , in quam maior perpendu:ulans.
«cadit . S ars i

QV O N 1AM interowmes lineas relias, qua ab pliquo
prnite ad gummlibet linenm raid am ducunie, breniflima-¢ff
perpendicularis, & femper eadem; alia vero inpnitii modsis va
_riaripeffunsirofba Miffantin dliuspunitia linea Barelda aos
" cipitderpenes lirisans perpenibicularem. Vi ds Ar

SRantia pnili.A; areita B.C. }dumamfc .

. ; dris AD, nomanrow AE , ; vel B o

"AF, wel alin gsaticis, gus wen perpendicula -

-ris o_’ﬂ;qnia A’D mm"mcﬁirm.ox mdm: 9. l:b
1.Immo non folum A E, A F.maiorés funt, quam A D, 24 |:
otiam ipf« intor (o inagquales fime. Eff enim A F, s maior,qnk.
A Byoum angwlus A EFfrohuﬁa @AFE m:,é'f:c

-us fit s confint ex e0y qued in. triangulo A DF , duo anguli |
-ADF,AFD, ®minores fums dusbus reéitis. Hinc enim fit ,
cum ADF, redtus fit , angainm A F D, retto effe minopem..

* Eatlews rations angulus A K D; offendetur atwisns ; pripee-
rea éuadm triangyle ADE, <duo anguli ADE, 4 D,
“rhinoves fiume duopsis n&d,éw( D E, refins o?.) ac proin<
.de,cxm ambo A E D, AETF ,4iquales fine-duobus redis,

rit par qulapn?m&:darmé‘ inagualem diffanciamper..

1IN circulo xquahtcr diftarea-centrore |

Tes, quz acentroin ipfas ducuntur, funt |;

Akalijs Imeic womperpendicularibus. Quod enim A-F E,aew= |
Vi 7. primi.

Il 1 1

. .-

PP —

/

i

‘,

h 9.primi. E

-1 3.primi.

i’x 7.primi.
‘erit A E F ,obtufus . Hinc fa&um eff, vr Euclides mqua- |. ‘
Lens difinnesam ve@arum in Cironle ab ipfius centro definie- | .

e sce om

e Ay

X inequales,
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circwlo ABCD 5 agualizer dicentsr di-
fiare & centro E, [i perpendiculaves EF,,
EG,aquales fucrint, At linea CD, lon-
gins. ‘Zlﬁ decebur & centro E, qusen li-

fvun.r pm&mlaﬂ E K.

SEGMENTVM cxrcuheﬁﬁgura,
‘que fub fedta linea,&. circuliperi phena
.comprehe nditur.

B D, vtcungue , dicessw tam figura BA D,

. D B D ;quam fighra B C D , comprebanfa re-

; 8sBD,dr tmfzrmuBCD, civeuli

"B.D, 300 tranjst pey coniren, in ipfo samen cemirum oxifist
quale oft fegmentum B A D ; Et Segmentum fomicirculo
minss , exrra quod contrum cireuli confliescitur , cuinfmodi
off fegmentums B C D. Id quod ad defin.18.1ib.1 demonfira-

sircumfermsi# BAD, vol BCD, Arcuse

VI.

" SEGMENTI aut&nanguluscﬁ,
qui {ub reGa linea, & circuli pcrxphcna
comprehenditur.

DEF lides eneva
iy el iy

censy

e

inagsales .Vt duare@e AB,C D, in

nimps . Vocacur aplerifqne Geemetrisreia B D clwrda,&

maHI,fmmdmdamE G.mr

. —
V._ SRR ¢

A VT fidutaswr tn civenls ABC D yreia |
contcnta circumferentia BA D, & refla ).

gmentums « Ex bis colligitsey triplex crenli |

£
j‘w Semicsrculus , quando reita B D , per centrong-
E, incdic ; Segmentum femicircxlo- mains , quando vella.
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cems , angulum mixtum B AC, vl B B

BC A, contentum fub reta linea Q .
A C 5 @ circumferentia ABC, ap- .

pellari angulum fesmenti. Quod fi feg- A . € (o]
mentum circali ﬁm’t, femicirculng, D

" dicetwr angulss femicirculi: Sivero fcgwum MAiNs femi-
civculo extizerityvocabituy angulus feamensi masorss : §ide- §
nigpe (egmentum minus fueris femicirculo, angnins fegmenti

oviL o
. INfcgméntdautem angulus éﬁ,cum

quodpiam purtum , &ab illo in termi-

nosreétz eius linex, quz fegmenti bafis |.
eft ,adiun&zfuerint re&te linez:Isin- |

quam, angulusab adiunétis illis lineis
comprehenfus. U
$ IT fegmentum cirewli quodcsng; ABC,
“euists bafisreitn AC. Ex fufcepro quolibet pii-
&0 By in circumferentia , ducaniur ad puncin’ .
A, > C, extrema 61;ﬁ:, recfalinca BA, BC. A C
A;:ildm' igitny recilivens 4 BC,y dicitur exifiere in fegmen-
0 ABC. - : ) )

| VIIL
CVM vero compfchcndcntcs an-

gulum re&tz linez aliquam affumunt
peripheriam , illi angulus infiftere di-

in fegmcnti peripheria fumptum fueric |
P

citur,
: X 2 EX
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A LEX punBlo A, quolibet fufteptoin circum-.
o fert\#tia cirenli ARG D, ddcantur rella
" —duslinee A-B, A D, ad dxo sxtrema By dr
B D, dircumferentia B C D, ciinfgue , quam
G quidem dRe relte ABy A D, affumunt. An-
giiles izhque vedtiliness BA D infiffere dicstur cireumferen-.
tia BC D. Periiciuum autem eff , hunc angklum & prace-
Aentinon Aifferre , nifi voce tenns , LAems enim angnlsa re-
Siliness B A D, iuxtapracedentem quidem definitionem di-
-citwr effe in fegmento B A D, fireita BD , bafis duceretur
ex hac vera infiffere circuryferentie B C D. Non tamen con-
Jundendss eft angulsus 1n fegmento aliquo , cum angulo , qus
crrcsmferentia infifbit o quamuis ynsis O idem fit; ad diser-
[afiquidem veferunivur . Angulus enim in fegherirv,Jegmen- |
turmy in qusexiflit, angulms astems snfifens sreymfereptia ;. |
careumpferentiany , que bafis eft ipfius anguli, vespicit, vV nds
A " fifumartur fegmétii alsquod civeuli BCD,
-imcirculo ABCD ynon eriz idem avigielss
in hoc fagmentoexiftens, & eius circumfe-,
R. reatia infiftens . Angulus enini in éo exi-
: serst BC D ; st eius cincumfirensia |
. Cc - BC D, infiftensy erit angulus B.A D , qui
mnultum ab eo differs. Qua in re mirum in modum hallucina-
#1fins Orgntius, Peletaruus, (ﬁl al interpretes nonnulli, ngd
Aautews angulus infegments , & angulus circumferentia cuis
piam infiftens, ‘ad dinserfos Mrews referantur, luce clariss
parebit ox wltima propoflsb.5.qus [blu(n_ conutnire poteft cir~
cumferentiys circulorum, quibus angali-infiffune,non ausem,
in quibss exiffunt ; vt eom loco offendemss . Idem qnozue
facile confiar ex werbo graco BeBuxives s quod afcendffe
funificat . Aftendst esmpngulys DA B, [upra circum-
f:remiqm BCD, [

PRTER tres diflos angnlos confideratur etinm &
Geometris angulus. comingsntia yqui consinetus hrfearecle
tangenté circulum, & circumferentia cirenli s vel certe Aun-
bus civemmferancijsfe mutuo tangentibus ; five boc extering

fat fisca interisis . Exemplum ..Ss velfa A B, iangar circus
lum CD E ,inC; angulus mixtus A C Dyvel B C E,dices
tHr anguln; contingentis , fiue contacieus : Rurfus , [i sivewlns

"l . . CED,
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1. C ED;sanges virculum EF G, ..
| exterius in E;Item civeshis HFI,
ciraulum EFG, interiss in ¥ ; ap~ .
N pellabitur t@ angulus curnslinens
CEF,quamEFH, vl GFI,
| angulns conealus , few contingen- . .

| quidam mixius , reliqus vero dwo, curnilinei'.

1 .. X, oL
SECTOR autem circuli eft, cum
] adipfiuscirculi centrum conftitucus fue
ritangulus, comprehenfa nimirum figu

ra &areislineis angulum continenti-
"bus, & i peripheria ab illis affumpta .

S Iincirenlo A B C D,chins centrum E,
rellg A E,CE, confiituant angulum AEC,ad
censrum E; nominabitut figura AEC Dycon-
tenea reitis AX, EC, & cirtumferentia
A D &, guam prediia linea affumunt , Se-
&by ciresdi . Ex hoc atitem perfpicie etiam o
circumfereatiam y que ipfius bafis offy non akstems ad eam , in

na skiffit , vi multi interpreses exiftimarune . Nam [fiess
in hat definitions Esclides intelligit cirtumi ferentiamADC,
quee bafis eft anguli ad centrum conflitusi, quande imentio-
nem facit pevipherig aveltis AE ,C E , affumpte: 1ta guos
que i ills intellexiffe eum necefle oft nommine pevspheria , qui
recte linee affurnunt,eamy qhe bafis eft anguli ad tircsmfe-
yentiam conflitnti 3 qhandoquidem in viyaque Aefinitione
;-vfn!qﬂulm verbo graco cmoAaupire . o

. X,

Pl

| tia . Sunt itaque, vt vikes, tres anguli contingentia , vkt

colligituy , angulum ) qui definitione &. explicatur,veferri ad’

SIMILIA circuli fegments fant, |

T IR —

X 3 qu=
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e e
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quz angulos capiunt zquales: Aut ih:
quibus anguli inter e {unt zquales.

B__ ¢ SEGMENTAA, fes circumferen—
tia ABDF ; D C AE, cinfdem cirenli.
D A B C D E F,qgxacapisnt hos ducs an-
A « gulos A B F, D C E; aqhales:vel,quod
idem eftyin quibus ijdem anguli agquales
E exijinms , iuxea 7. definisionem , fimiles .
... Bicuntxr, o ) ) |
. ED DEM modo fegmenta dinerfarnm sirculorsms tam
egnalium , quam iniqualium 5 & Geomesrss dicuntur [imi-
lsa, que vel fuftipinnt aguales angulos; vel in qusbus equalés
anguli exiftun:. Ve fiin ciroulis ABC K, DEFL, GHIM,
anguli ABC,DEF,GHI, fuerint aquales,dicentur fegmen-
ta, feu circumferentia ABC,DEF,GHI, qua difles angu-
os fufeipiuns , velin quibys pradicti anguls exiflunt, fimsles,
Confflit aiit hec

8 S Segmentorum,cir-
cymferentiariisie
» fimihitudo in eo,
A 5 qud qualis pars
D 7 eff una circumfe-

= = e

. yentia torius fua
circumyferentie, talis quoque fit altéra circumferentia, que
dicitsr buic fimilis,totsus [uk civennferenris;ita vt gualis, &
quanta pars eff Circumferentia A B G , torins circumferen-
tie A BC A, talis & tanta quogne pars fit circimferentia
D EF; totius circumferentia DE F D 3 Item 1alis, & tan-
14 circumiferentio G Hy,totins csrcumferentia G H1 G. Vel
portks fegmensorsm fimilitudo in hoc confiftit , qued fegmen-
245 [k circumforentis fimiles, ad toras circsm/ferentiné fus

 emudem habean: proportionem. Quod asitem [igmenta 5 Jha
- vel aguales fufespisont angulos, velin quitus exiftunt agua-
 Jes anguli , fint Fusnfinodr, demonyiyabimus propofitione viti-

Vmalib.c. Nunc fasis fitstalia [-gmenta circulorsum,uel etiam

srcus,circunfirentiasue, appellari fimiles. . s« . -,
e ¥4 D & Mraticpe dicunrwr mrous, wel cirtamferéntic
s fimiles,
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| punGum G, extra re@am B D, centrum, 4 quoducan-

N fimiles, quibns aqnales anguli o iuxsa defin.8. infiftune. Vi fi.
! 'fpy;rdc::‘:irmliuagﬁﬁ ABC , DEF,GHI, fin¢ qnalef
dicenssr wreus , civcumferentiave A KC.,DL Fy G MIy:
quibns infifiunt, fimiles . Immo fi anguli ad centra infifien~
tes arcsbus AXC, DLF.G MU, fint aquales, ersunt.
Y adbmwe itfi arcus fimiles. 18 350d & mobis in fcholso propefi2a,

| Bins it demonirabiosnr . : :

.PROBL. 1. PROPOS. 1.
DATI .circulicentrum reperire;,

’ . SITtirculusdatus ABCD,cuius cen-
trum oportet inuenire. Ducatur inco

linea vecunque A C ,* quz bifariam di-

uidatur in E , & per E, ad A C, perpen-

G dicularisagatur B D, vtrinque in peri-

D phetia terminata in pun@is B ,D.Hae
igitur bifariam fe@ta in Fsdico F,efle cen

trum circuli propofiti.In ipfa enim re&a BD, alind pun-
&um , prater F,noa erit centrum,cum omne aliud pun-
{ Qum ipfam diuidat inzqualiter, quandoquidem ih F,
diuifa fuit #qualiter , Si igitur Fynon eft centrum, fit

wrlinee GA,GE,GC. Quonians ergo latera AE,
EG, trianguli A E G, zqualia funt lateribus CE,EG,,
trianguli CE G ; & bafis A G, bafi C'G; (a centro enim
ducuntur ) berunt anguli A E G, C E G, zquales,ideo-

uc re@i : Erat autem & angulus A EF, refus cx con-

rultione ., Igitur recti A EF,A E G, zquales funt,pars |-

& totum . quod eft abfurdum . Non eft ergo punétum
G, centrum ; eademque eft ratio de omni a io.égare F,
centrum erit . Itaque dati circuli centrum reperimus,
Qguoderat faciendum . . '

"COROLLARIVM,

- HINC manifefum ot , fin civculo recla ali- |
v X ¢ qma §

i N

120.primi.
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| qualinea aliguam reélans linsam bifariam , &
ad angulos rectos fecet , srr fecante effe eentrwm:
‘civculs . Nam ex eo , quod B-D, retta rellams.
| AC, bifariam fecat in E , ¢5 ad angulos reéos ,
| oftenfum fuit, punitum cins medium F , neceffario
effe circuli centrum .

9

2. JHEOR. 1. .PROPOS, 2.

STin circuli peripheria duo quali-
bet punéta acceptafuerjnt ; Reta linea,
quzad ipfa puncta adiungitur, intra cir-
culumcadet. . . :
. IN circulo A B C,fumantur quelibet duo

‘W;\ punéta A, & C, in elus circumferentia . Di~
coreCtam cx A, inC, duftam cadercintra
circulum,ita veipfum fecet. Si enim non ca-

. 7 ditintra, cadat cxtra,qualis eft linca ADC,

iy reéa , vevult aduerfarius. Inuento * igitur
centro E , ducantur ab eo ad punéa affumpta A, & C,
necnon ad quoduis puntum 1, in re®a AD C, linex
tettx EA, EC,ED, fecetque £ D, circumferentiam
in B, Quoniain ergo duo latera E A, E C, trianguli,

© % | tuius bafis ponitur reta A D C, ®qualia funt, ( € cena
b 5. primi, | tro cnim ducuntur ) b eruntanguli EAD, ECD, #zqua-
“t6.primi} les : Eft autem angulus ED A ,* angulo E C D, maior,
b externus interno oppofito , cum latus C.D, in triangu-
Flo ECD, fit produ@um ad A . Igitur & angulo EAD,
E malor erit idem angulusED A. Quarerc&a E A, ma-
!  fori dngulo A D E, oppofita, hoc eftyre@a EB, fibi
"1,.”,".', " 2qualis . ¢ maior erit, quim re@ta ED, minori angulo
F "D AE, oppofita , pars quins totum » Quod eft abfur-
ydum. Nonigiturre&acx A, in C,dufta extra circu-
:lumrcadet , fed intra . Eodem enim modo demonftrabi-
Pl . tur,

i1 terty
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{ tur, re@am du@amex A, in C, non pofie cadere fupes:
srcumA B C, ita vt eadem fit , quz circumferentia
ABC. Effetenimrc@aE A ymaior ;quam reGta E B,

Quod ctiam ex definitione reGe linea patet,cum ABC, :
arcus fitlinda cutua ynondutém re@i . Itaque G in cir-,
culi pen:'sheria duo qualibet pundta, &c. Quod erac’

oftendendum .
. SQHOLL'”"”.

1 D E M ko thedrema demonfiraripoterit afirmating,
hoc modo s Recid A B, coniungaz duo puncta A, & B ,in csr-
cunferentia civcili A B , cuiss ¢eemtrum Co. A ;
Dicoveitam A B, intra civenlum cadersjitn )
vt smnin cins puncda media insra circulum
exifant . AfJumintur enim quodcsungue eins

punitum inteymedivm D , ¢ ex eentro edn- !
cantsirye3e C A3 C B, C D . Quontam igitur duo latera
C A, C B, trianguli C A B , agualia fune , * eruns anguls
C A BsC BA, aquales: Eft autem angulus’C D A," an-
e%loC B A , masor g extarnus sntorno . Igitnr sdein angulus
CD Ayangulo C A D ,maiorerit, (rob id farms C A ,
<larere C D , mans evit ./éhum cum CA; [t dulis seon-
tro ad ciressmferentiam vfque ; non’ perisenicr refia C Dy

ad cortumferentiam , ideogue puniinm D, inira circklum'| -

cadet, 1dem ofiendetur de quoliber alio puntie affumpre .
Toea igitur veita A B yintra cireuium cadie « Quod ifi:
prepfirim_ | :

COROLLARIVM. ;

H I N C f manifeffum,lineam rellans, que civ-
cutumstangit, sta vt éum non fecet,in Yno tatum pun’
Yo spfum tangere . Sieniims sn duobus puntlis eum’
tangeret , d caderet [par; relle snter ea, duo paniia
pa[;ga, intra circulum . Quare circulnm [ecare ,
guodoff comra bypothefin.™.. . . 1
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: | F D,zqualia . Quod fecundo proponebatur. Si igitur in
{ circulo re&a quadam linca per centrum extenfa, &c.

e

.‘.Mmi.
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‘THEOR. 2. PROPOS: 3.
S1 incirculore&ta quedam linea per

| centrum extenfa quandam non per cen-

trum extenfam bifariam fecet ; & ad an-
gulosre&tosipfam fecabit, Ecfiad angu-
los re&tos eant*fecet , bifariam quoque

cam fecabit. 4 .

PER centrum A, circull BC D, re&a CE, extenfa

] diuidatre&@am B D, non per centrum extenfam, bifa-
J§ riam inF,Dicoream AF, eflead angulos reGosipfi

BD.Dufiscnimre&tis AB, A D, crunt

- duolatera A F,F B, trianguli A F B,duo-

bus A F,t D, triangull A FD, zqualia; &

bafes A B, A D, xquales. « Igitur anguli

B D AF B,A F D,zquales erunt,hoc eft, rei.
Quod erat primo propofitum.

SIT. iam A F,ad angulos re&os ipfi BD.Dicore-
&am B D,bifarlam fecari in F, are@a CE. Dy&isenim
iterum rectis A B, A D ; cum latera A B,A D, trianguli
A B D,fint qualia,b2runt anguli A BD,A D B,zqua-
les . Quoniam igitur duo angu‘li AFB,ABF,trianguli
A BF,zquales funt duobus angulis A F D,A D F, trian
~guli A DF;& latcra A B, A D,que re@is angulis ®qua~ | |
ibus opponuntur , aqualia quoque : ¢ eruntJatcraF B,

Quod demonftrandum erat. - :
FACILE queque demonftrari poterat fecunda

'} haec pars,qna quidem conuerfa eft primz partis,bac ra-

tione. i entn A F, perpendicularis cft ad B D, erit tam
guadratum rece A B, 4 2quale quadratis refarum A'F,

B ,-quam quadratum rettx A?) s cgadrau‘s retarum
AF, F D, Cum igitur quadratum rettz A B, zquale fit

1 quadrato re@z A D ;erunt & quadrata reGarum A F,

B,

SR . ARSERS

L]
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F B,xqualia quadratis re@arum A F,FD.Quare dempto

communiquadrato re&tz A F,remancbunt quadrata re- .
Garum F B,F Dyequaliajaeque idcirco &recta: F ByFD,

zquales erunt.

kv

COROLLARIV M,

E X hac demonstratione facile inferemus,in quo
uss triangulo duorum laterum equalium, fine aquila -

tevums siind fit, fiue Ifo[celes tineam,que bafim bifa
riam fecet, ptrpendiculdrem effe ad bafins : Et con-
tra, lincam,que ad bafim fit perpendicularis, bafim
Secare bifariam . Namin triangslo A B D , cuius
duo latera A B, A D, equalia funt,ex co, quodre-
a AF, [ecarbafins B D, bifariam, oftenfum cft,
angulosad F, effe reclos: Et ex co,qua‘lmguli ad F,
relli funt , demonstratum et , bafim BD ,a reita
A F; bifariam fecari . Sed hoc etsams demonitraui-
mus ad propos.26. lib. 1. & quidem vninerfalins .

SCHOLIV M.

CENSEMVS quogue, demonfirandurs effe bocloco
Sfoquens cheorema, a4 ek » gua fequuniur o non inwiile ; vide-
licer . . .
DVOBYVS circulis exeodem centro de-
feriptis, fi ab aliquo pun&o circunferentiz ex-
terioris re&a ducatur interioris circunferen-
tiam fecans: erunt eius {egmenta inter vtramg;
circunferentiam pofita,inter fe #qualia. .

DVO cireali A BC,D E FG,habeant
idem contrum H, € ex puno A, ducatnr pri
mum per centrum H , reGa A C , fecans cir-
cunferentiam interiorems in D , G. Dico re~
@as AD, C G,equnles effe. Namfiex HA,
H'C, gua aguales funt yAemansur H D, E
H G,qms endem ratione aguales funt,b erwnes -

A

‘rs. defo

~{®3. prom
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| reite A DsC G,agsiales, . .

- DEINDE exeodempunito A, duca
2up reéta A B, non per centrumsfecans ivte-
riovesn civcsnferentiath in Ey F . Dicorur-
Jus, reclas A E, B'F, effe aquales .+ Ducta
enim exxentro H , ad A B, perpendicilari
H 1,5 foeabit bac tamrefid A Byin circulo
] ABC,quirelid EF, in circulo D EFG, bs-
_ . farviam . Ablatis igitur aqualibus IE, I F , ex aqualibus
143, prom } A, I By remanebunt A E, B F, aquales. guvd eft propo-
tnm .

b 4 :.pn'mia

18 3¢ zersiji:

4 "THEOR. 3. PROPOS. 4

S I in circulo du2 re¢tz linez fe fe
mutuo fecent non per cencrum extenfz;
fefe mutuo bifariamnon fecabunt.,

DV AE reéz A B,C D,fe thutuoin E,fecent in cir-
culo A CB D,non per centrum extentz. Dico fieri non
] pofle, vt mutuo fefe bifariam fecent . Si enim vna earum
per centrum tranfitycertum éft, eam bifariam hon feca
ri : folum énim in centro, pet quod aleera ponirtr non
tranfire,bifariam diuiditur : Si vero neutra  per centrum
extenditur, quamuis vna earum ionnunqua bifaciam ab |-
altera diuidatur , tamen altera minimé fecabitur bifa-
riam. Diuifa enim it & A B, & C D, fi fieri poteft,bifa-

4 1. terti.| tiam in E ¢ Inuento igitir centro circuli F, ducatur ab
: L  edsad E,re@a F E.Quoniam ergo F B,pow

nitur fecare te@am A B, bifstiamin E,
030 tertii ¢ fecabit ipfam ad agulos rcétos, Eadem
ratione fccabitur C Dyad angulos re-
4-C &ot, cum ponatut bifariamdiuidiin E .
Quare re@us angulus F E D, re@oangulo F E By 2qua-
lis eR, pars toti , quod eft abfurdum . Itiquefiin circulo
+- - | duz re@ linex fe fe mutuo fecent y &c. Qyod erat de- |,
w. . _ | monftrandum., - .. . °

v UUIYHEOR,
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| THEOR. 4. PROPOS. 5.

‘erit illorum idem centrum.

DVOQ circuli ABD,EBD, f¢ mu-~ B

“tuo fecent in B,& D. Dico ipfos non ha.

"bere idem cétrum,Sit enim,fi fiéri poteft,

idem centrum veriufque,C,i quo duxre

&z ducantuy ; CB,quidemad {c&ionem N\

B; C A,vero fecans veramque circunfe- )
rentiam jn A3 & E. CLuipniam igitarC,y .|
centrum ponitur circuli EBD, erit re@a EC, reGz
B C, aqualis . Rurfus quia C, centrum quoquc ponitur
cisculi- A B D, ¢rit & re&a A C,cidem re@tz B C,zqua-
lis” Quase refta: E C,A C, s zquales inter fe erunt,pars,

mutuo fecent, &¢. Quod oftendendum erat,
| THEOR. 5. PROPOS, 6,

-81 duocirculi fe fe mutwo interjus
‘tangant;eorum non eritidem centrum.

DV Q circuli A B,B C,fe intcrius tan
gantin B, Dicoeosnon habere¢ idem cen-
trum . Habeant enim , fi ficri poteft, idem
Ygentrum D, 3 quo duz re@x ducantur;
DA, quidem ad talum B; At D C, fecans
vtramque circunferentiam in A,& C.Quo ¢
niam jgitur D, ponitur centrutn eirculi g
A Byeritre@a A f),re&a: BD, arqualis . Rurfus quia D,

D.¢qualis,Quare reft¢ AD,&CD, b inter fe erlit zqua
les,pars & totil,quod eft abfurdfi.Si :’fitur duocirculi fe
fe mutuo interius tangit,&c.Quod demonfirandf erat,

L . SCHO-

+ “ST- duorcirculi fefe mutuo fecent; nd

& totum, quod ¢ft abfurdum | Siigitur duo circuli ¢ f¢

onitur centrum circuli B C,erit re®a C Dyeidem re@a

5 L. prony

A
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SCHOLIY M. -

EV CLI D ES propofuir theorema boc de civenlis fe fe
intersses tangentibus duntaxat,quoniam circulornm exteriss
[¢ [etangentinm , vum vnus [it extra aliuns , non poffe effe
idern centrum, manifefium eft.

THEOR. 6. PROPOS. 7.
S I indiametro cireuli quodpiam fu-

non fit,ab eod; pun&o in circulum qua-

demeritea, in qua centrum,minima ve-
roreliqua;aliarum vero propinquioril-

 fempermaior eft: Duzx autem folum re-

circulum cadunt, ad verafque partes mi-
 nima, vel maxime,, .

'Fypun@um aflumatur quodcunque G, preter centrum,
& ex Gycadant in circulum quotcunque lince GC,GD,
G E.Dico omnium, qux cx G, ad circunferentiam du-
cuntur, maximam ¢flc G A,in qua eft cétrum, minimam
vero rcliquam G Byqua diametrum perficit: Deinde re-
&am G C,quere@x G A, per centrum du@z propin-
juior eft, maiorcmrefta GIJ, quz ab cadem G A,plus

iftat; & eadom ratione G D, maioremre®a G E ; atq;
itd de alijslincis, fi ducerentur,in infinitum.Denique ex
Ghad virafq;partes mindma lincg GB,vel maxima GA,
| duci poflc tantlimodo duas lineas inter fc zquales. Du-

cantur

matur punétum, quod circuli centrum |

damre&z linez cadant; Maxima qui-|

li, quz per centrum ducitur, remotiore |

&zline 2qualesab eodem pun&o in |

IN diametro A B,circuli A C D E B,cujus centrum |




——

canturecentroF, adC,D, & E, refta

linex FC,FD, FE. Quoniam igiter C

duo latera GF, FC, trianguli GF C,

1 maiora funt latere G C; Sunt autem

re&tz G F,FC, zquales re&tis GF, F A,

hoc eft, toti rete G A erit & GA, F B

nium; que ex G, in circulum cadunt. - ;|
. DE{NDE, quoniam intriangulo EF G,latus EF,
\b minuseft duobus lateribus F G, G E;Eft autem E Fipfi
F B,zqualis;erit & F B, minor duabus re&isFG, GE.
Demptaergo comntuni rea FG,remancbitadhucG B,
miner,quam G E.Eadem ratione miner érit G B, quam-
G D& quam G C.Quare G B, minima eft omnhuna, qua
cx G, incireuli circunferentlam cadune:. - -
RV RSV §,quiaduo latera GF,F Cstrianguli GFC,
sequalia funt duobus lateribus G F,F D, trianguli GFDj
& angulux totus G F C, maior.eftangulo G‘%’ Dicerit
bafisG C , mator bate G D . Eadem ratione maior erit;
G C,quam G E:ltem maijor erit G D,quam G E,Qyare
linea propinquior ei, qua per centrum dugitiit’, maior
eft ea,quz remotior » e e i
FIAT iam lo B F E exalton parte aqualis.
angulus BF Hy& ducatur re@a G H.Quoniam igitur la
teraEF,FG, n{;xleuli E FG, zqualia funt lateribus
“H F,FG,trianguli H F G,& anguli his lateribus conten’
ti E F G,H F G,zqualis ;¢ eruntre&@2 G E,G H,ex vira:
Que parse ipfiis linez minimz G B ; vel maxima G A
xquales inter fe. Quod autem nulla alia his duabus pof-
fit effe zqualis, conflat.Nam fi ex G,ducatur alia,queca

s wa s e 4

ducitur , propinquior y maior quam G H: h verocadat
infra H,erit ea,cum fieremotior abeadem G A, per cen
trum duita, minor oluam G H,vt oftenfum fuit, Duz igi
tur duntaxat reCtz li

nim2 GB,vel maximz G A, cadunt . ue fiin diame-

demonfirandum.

maior quam G C.Eadem ratione maior er{t re&a GA, |
quam G D, & quam GE . Quare G A, maxima cftom- |'

dat fupra pun&um H,erit ca,cum fit ei,qux per centrum |-

nez zquales ad verafque pastes mi- |

tro circuli quodpiam fumatur punGum, &c. Quod erat |’

N
i
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* . QT AMQYAM autem Euclides flum demonfiva-
: Herie,lineam , que propingsior efi recte pex coptrum duita ,
“remotiore effe maiorem, ff amba lines ex,endem paite dsame-
& A B, exsflans : idems tamen verum ¢tid
gf. Ji ad dinerfus partesdue fims.v ¢ i quis
-Micatsrectam G D, propinguiorems effe reiia
. G Aquamreiiam G H s dico GD | msie-
" remeffe,qupm G H . Sé namqsie ipfi G- H ,
' B ex aliera parte equalis ducarur GE e b
didum eft , nempe fi fiat angule G F B | dqualis angulus |
G FE, e caderpuncim E ,inter D , (r B gued G H, ’

\GE,, equalinr 4 G A, diffem, ob aqualitasems angulo-
irwm G FHA GV E; &G D, ponasur megisdifiare, quarn
7eterty. |G H,ac proinde mags, quam G E . Cam* 140 G D, masior
: ' Jip,guamGE, RIOT. GNOGK0 erit eadem G. D . quam G H.

"H A KC porrp propofisiomens mowwnili. consertssnt ., hoc

—allhstr g -

”;’iq . ' . ce |
.-} 5 .1dntra circulum pun&um fumatir, ab
ieod; ptincto in circulumretarum linearnm'ca
identum, yna quidefr njaxima {it, vna vero mi-
" 1inima; & feliquarum alix (int inzquales,aliz
‘zqnaless Maximia quidem per centrum tranfi-
.bit, mitjima veto eritreliqua pars dn__ametn s &
‘aliarurit maiotes quidem erunt maxima;vel mi
i mea: propingniores, zquales aptem abeadem
" Pmaximazvel mipimazqualiter diftabunt. -

: ;rA B2 quoreBaquotcyngue D 4,DC,DE,DF,

: % . D B,vadqus in circumferemiinm, quarsm om
NS farum vero D E\D Fmaior fit ) E; donique

D E\ D B, fint aguajes.Dico D A, per cen-

oh D, i D' A, effe indireZum. Ltem D E ,.qua maior

ponisur guam D F, propinguiorem effe maxime ) A,quam

: DF.
A I e R o e o e it s L e S T

- Ot v v . e . e

e mEA W s a e Sretred -

‘e

e

-

IN cirewlo A BC , punitum fumasse D ,
. iy maxims fix D A.minims vero D Csip-
2741 tranfive, S D) C , reliquam partem offs dsametrs , boc
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: D F.Denique DE, DB, aqualiter b eadem DA, vel DC,
- mbeffe. Primum enim fi D A, non tranfit per centrum;duita
“ex Dyper centrsumyecta quapiam lines , 5 evit ea omnium ex

D, cadeniium maxima Quod eft abfurdum;cum D A, ma-
xima ponatur. Tranfit ergo Dr A, pev centrum . .
DEINDE: fiDC,noneft indireum spfi D A; pro-
trafia A D, indireltum, ® erit alid recie quam DC,ex D,
cadensynempe pars ipfiss A D, protracta, omnism minima ;
Quod eff abfurdum ;s cum D C, minima ponatur . Eff ergo
D.C,religua pars diametri . :
RY RSV S fi DE, nepeft vicinior maxima DA quam
DF; aut aqualiter diffabunt ab ea,ant D E, longius ab ¢4
abevit:Si aqualizer vrringws a D A, dicavtur diftare | < ipfa
orunt equales ; quod eft abfurdum . Ponitur enim D E, ma-
dor.Sisero aqualiter ex cadem parte & DA, diffare dicantar,
erunt DE, DF,vnia eademd, linea ; atque adeo D E, maior
won erit,quam DF ,qued eff contra hypothefim.Quod fi DF,
dscatur effs propinguior maxime D A .4 ipfa erst maior ,
quam D E.Quod magis eft abfurdum . -
POSTREMO fi DE, DB, nm aqualiter diffant
4 D A, vel D C, cevit ea,qua magis difiat, veliqua minor .
Quod eft abfisydum, Ponuninr enim equales DE, DB.

THEOR. 7. PROPOS. 8.

ST extra circulum fumatur punctum

quodpiam, ab ¢od; pun&o ad circulum.

deducantur re@tz quadam linex, qua-

rum vna quidem per centrum protenda-

tur,reliquz vero vt libet: In cauam pe~
ripheriam cadentium re&arum linea-
rum maxima quidem eft illa, qua per
centrum duciturYaliarum autem propin

quior ei;quz per centrum tranfit, remo-
‘ Y tiore

* y.tertif.

b s.tertyj.

< 7.terti.

4 7. tertii.
€ 7.0ertis
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120.primi,

tiore femper maior eft;In conuexamve-
ro peripheriam cadentium re@arum li-
nearum minima quidem eftilla, quz in-
ter punétum, & diametrum interponi-
tur;aliarum autem ea, quz propinguior
eft minima , remotiore femper minor
eft . Duz autem tantum re&e linez -
qualesabeo punéto in ipfum circulum
cadunt, ad verafque partesminimg , vel
maxima. ‘

E X punto A,extra circulum BCDE, cuius centrum
Kjlince fecantes circulum ducantur, quarum A I, per
centrum tranfeat, aliz vero
A H, A G, A'F, vicunque.Di
co omnium efle maximam AI,
que per centrum incedit: De-
indere@am A H, quz reCte
A I,qua per centrum ducitur,
propinquior exiftit, miorem
re&a A G, quz remotior cft
abeadem Al: Etcadem ratio-

", nc A G, maiorem quem A,
T contrarioautem, rekam A B,omnium,qux extra cir-
culum funt,miniimam efle:Deinde reGam AC, qua vici-
nior ¢t minimz A B, minorem cfle re&ta AD, remotio-
re; Et cadem ratione,ipfam A D, minorem,quam A E.
Denique ex A,ad vtrafque partes minime linez AB, vel
maximz A I, duci pofle tantummodo duas lineas reCtas
inter fezquales. Ducantur excentroK , adpuntta C,
D,E,F,G.H, re@e KC,KD,KE,KF,KG,KH. Quoniam
igiturduo latera A K, K H, trianguli A K H, 3 maiora
unt refta A H 5 Sunt autem re&= A K, KH, zquales
teltis AK, K I, hocclt, totire@z Al jerit & A I, ma-

ior
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’ ior,quam A H ;Eddcrq ratione erit AI, maior, quam

-in cirgulum cadunt y maxima,. - '
DEINDE, quoniam latera AK, K H, trianguli.
- AKH, wqualia funt lateribus AK,KG, trianguli AXG;
Etangulus totus A K H, maior cft angulo A K Gj»erit
 bafis A H, bafe A G, maior . Eadem ratione maior erit

- nca propinquior ei, qua per centrum ducitur , malor eft
linea remotiore . _— . -

RVRSVS,quiaintriangulo ACK,reta AK,*mi-
nor eftduabus AC,CK ;Eaufcrmtu( 2quales BK,
CK :remanebit adhuc AB, minor,quam Az

cuntur,minjma cft, .

re@xz A C,CK ,ab extremitatibus lateris A K; < erunt
AC, CK, minores,quam AD, D K. Sublatis igitur.

b «Pariratione ¢rit A C, minor, quam A E; ltem,
| AD, minor,quam A E, Quare linea propinduior minj-
. mz lince A B, minor eft,quamremotior ab cadem .

E 2qualis, & ducatur reta A L, Quoniam igitur latera
AK, KC, trianguli A K C, a:qualia {unt lateribus AK,
K L,trianguli AKL ; Suntautem & anguli AKC, AKL,
diétis lateribus contenti xquales; crunt reéte AC, AL,
F exvtraque parte minimz A B,vel maximz A I, inter f¢
xquales. Quod autem nulla alia his pofsit ellc ziualis,
conftag . Nam fi ex A,ducatur re&a cadensvitra L,

adat inter B, & L,critea, cum fitsminimz propine
quior,minor quam A L, vt oftenfum eft, Dux igituy fo-

tur recte quedam lincz , quarum vna quidem per cgn-
srum protendatury&c,Quodsrat demoaltrandum,

:qsalibus CK, DK, remancbit adhuc AC, minor,quam |.
A

erit |,
id)fa,c'um fitremotior 4 minima,maior quam A L.Quod i
¢

Jum re&a: linex zquales ad vtrafque partes minima, vel |
maxime ¢adunt , Si igitur extra circulum fumasur pun- |
@um quodpiam,ab coque punca ad circulum deducan- |

2ag-primi.|
. A H,quam A F: Item A G, malor,quam A F . Quare li- ;

Similird- |;
' tioneerit A B, minor , quam A D, & quam AR, Quare |’
A B, ownium lincarum extra circulum,que ex A, du- |

RVR S VS,cum intra triangulum ADK,cadant dug,

POSTREMO fatangulo AK C,angulus AKL, |

T s+ SCHO-|

A G,&quamA F.Quare Al cftomnium , quz ex A, |'

.

b20.primi.

$21.primi.

d 5. primsi.
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SCHOLIYV M.

E A DE M rationeab A, inperipheriam concaunm dus
tanesm linee equales cadent , ad virafque parees maxi- |
mae A I ' B

FIAT enimangalo A K H, aqualis angulus A X M,
‘tumgacurque reifa A M . Quin igi‘ur latera A K, K H,

aqunlia funt lateribus A K, K M ; funt an-

sem ¢ angwli A KH, A KM,equales: « erunt

bafes AH, A M, aguales. Negue vere vila

" &l bis dunbus aqualis exhibers poreft . Nam

' quecunguecx A, ducatur ad partes Hiea vel

masor erit,vel mmor,quam A H , prost citra

Ny vel vitrarectam A H,ducta fuerit, vt mans-
- Jeltum eff ex demonfivatione thesromatis .

H E C propofiio vera atiam eft , guando una linearum
ex A, cadcntsum circulnm tangic. Hec enim quin longins &
lineaper centrum dutia abefs,minor evit omnibme alijs 1n ca~
siam peripheriam cadentibus , qualis efivela A M, in priori
fgura. Nam dutareia K M, ex centro ak contalivm ,
erunt duo latern A K, K Ftrianguli A K F,aqualia duo-.
. .\ bmslateribus 4 X , K M, trianguli A X M , angulus vero
bagpriovie. A K F, angulo A K M, maior, Igitsr®bafis A F , bafe
A M, maior evit . Eadem rasione maior eris quacungue alia
in casam peripheriam cadens,quam relia A M.

P A R [ ratione eadens finca tangens A M, maior erit oy~
.| mibus alijs in conxexam peripheriam cadensibus . Nam curn
“31-prims] dyolatera A E, E K, < minora fint duobus Iateribus A M ,
: M K; fiauferantur aqualesreits X E, K M , erit reliqua

A E, minor quam reliqna A M , Eademque ratio efi de
cateris.,

QVAMQYV AM wero Euclides folum demonfirane-
_vit,lineam propingquiorem ei , qua per centrum ducitur , ma-
- dorems effc remotsore » 1tems lincam propinguiorems miwima

minorem effe remotiore.fi amba lines ex cadem parte maxi-
ma,vel minima exsfiantridem tamen versm etiam sfty fiad
diverfas partes duita fine . %ﬂd‘ non aliter demonfirabitrr ,
quam idem in ftholio pracedentis propofitionss de duabus li-
neis ad discer[ns partes duitis demonfiratum fuit

. I.PMit

THEOR.
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THEOR. 8. PR‘OPOS. 9. - -9...

- S1 in circulo acceptum fuerit pun-‘
&umaliquod , & ab eo punéto ad circu-
lumcadant plures, quam duz, re@e li-

nez zquales ; acceptum, pum‘,ium1 cen-

trum eftipfiuscirculi:v

. A punBo efiumipto Asin circhloBCD ,. cadaht plures:
re&z{quam dux,[l:;,—A G, Arq]g, inter fe zquales. Dico
A, punctum effe centram circuli . ConneQantur. enim
pun&a B,C,D, re&is B C, C D; quibus diuifis bifariam ;
inE, & Fyducanturex A,redx A8, AF, _ i
Quoniam igitur latera AR, EB, trianguli

A E B, zqualia func lateribus AE, EC,..
trianguli A E C; & bafes.A B, A G, po-

| nuntur etiam ¢qualesy: erlit anguli AEB, - :
AEC, zquales, ideoque recti.Eodemmo~. - -} v i
do oftendemus, angulos ad Fycile reQos . Quare, cum re- !
&x A E, AF,diuidantrectas’ B C,C D, bifariam, & ad ;
angulos retos,tranfibit vtraque produa per centrum -
circuli,per corollarium propof.1.huius Lib, Punum ng '
tur A, in quo fe mutuo fecant, centrum erit Circuli . $i
enim eflet aliud punGum ¢entrum., non tranfiret vira-
que per centrum . Si itaque in circulo acceptum fuerit
punttum, &c.Quod demonfirandum erat. e

ALITER. Si punfum A,non eft centrumeircul,
* fit centrum inuentum E,ex quoper A, . - ft 1utertye
d

-
)
(21

- S

Py

St

agatur diameter F G . Quonjam igitur B
| indiameero F G, prater centrum acce-
ptum eft pun&um A, 2 quo in circumfe-

;- c,."i. .

rentiam cadunt re@e AD,ACyceritre-
1&aAD,qua prc‘;pinqulor cftree AG, o
per centrum Ey dultz maior,quam re&a A C ,remotior |
ab A G. quod cft abfurdum . Pofitafimt enim zquales
re@x AD,A C. Idem abfurdum fequetur,§ aliud pun.
Gum prater A, centrum panatur. .. - G FoL e
T ¢ QVOD
ppm—— . ]
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- QYO D fiquando rea perrentrum E , & puninm
A, duéta coincidat cum vna trium ®qualium datarum ,
| -vefi dicantur equalestres AB, AF,AC, vbi EA, coinci-
* 7.terty. | ditcum AF; * erit AF, omnium d pun&to A,cadentium
: ‘minima,dtque adeo minor,quim AB,& A C.quod et
! [-ebfurdum.Ponitur enim vtrique equalis. :

0. | THEOR 5, PROPOS. 1o,

|- CIRCV-L VS circalumin pluri-
bus,quam duobus,pundtis non fecat.

SEE€ KT enim,fificrt poteft, ciroulus ABCD EF,
] & - ciroulnm AGBDHE,in pluribus,
‘ b Aes : -quamduobus;punétisA,B, & D que
: L ;/Fl L N~ funganeur reGis A B, BD: quibus ® bi-
?J*W-‘ Kv KJJ/* *farlam diaifis in I,& K, educantur ex
P INGLAD- - L& Kyed ABy& BD, perpendicula-
, d coouvi L resIL, K L. Quonjam igitur refte
)| TISKE ¢ fecantvetas AB,BD, in circulo AGBDHE,
1 bifariam , & ad angulos rétos; tranfibit vtraque,ex co-
| zoltario propof. 1. huiug lib.pér centrum ipfius . Quare
] um L,in quo fe dividunt, erit centrum di&i circu-
. 4 1t . Eodem modo demondtrabimus, punGum L, effe cen-
i1 . eoam clren)i A-B C D EF. Duvigitur circuli femutuo
Soterty. J fecantes idem pofdidetit contrum., ¢quod eft abfurdum, |
{1 Lirculur ergo circulum.in pluribus, quam duobus,pun-
<:| &is pon ecat.Quod erat demonfrandum. .
I ALITER: Secentfeijdem duocirculiy i fieri po- .
b
!

. aent
* 'OI

e actersy ! teftyia tribus pun&is Ay B, & D. ¢ Inventum autem fit I, .
' i . @ . centrlicircali AGBDHE,3 quoaddita :

S A trig punta-ducantor reéte IAIB, ID,

F (» ?ng ‘per dofinicirvulf ¢qualéseruntinter :

- BlgD 7 fe . Quonidm igitur intra circalum ;

b S . ABCD EF, affumprum eft’ pun&um |

i I I, a quo.caduntin circamferentiam plures , quam due , ;
£ 2. tevty,

ez zquales, f erit.I,:venergm circuli ABCDEE. Erat |
oo [ autem i

——-——-ﬁ:—::—-—-
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autem idem punéum X,centrum circuli AGBDHE.
)| Duo ergo circuli fe mutuo fecantes habentidem cena
trum . * Quod eft abfurdum.

THEOR. 10. PROPOS. 1.

S.Iduocirc¢uli fefe intuscontingant,
atque accepta fuerint eorum centra ; ad
corum centra adiun&ta re@ linea,& pro
duéa,in contadtum circulorum cadet .

TANGAT circulus ABC, circelum ADE, intus
in A, & fitF,centrum circuli ABC,& G,centrum circu
It ADE; quod neceflario abillo diuerfum erit cum duo
xireuli interius fe tangentes, b non poftint idem centrit
habere.Dico reGam extenfam per G,& F,cadere in con
t28um A, Si enim non cadit, fecet verumque citculum
in pundis D,B,C,E,& ex-coritaGu Ajad " A
centra Fy G, reGte ducantur A F, A Gy '
Quoniam igitur in triangulo AFG, duo
latera GF,FA, ¢ maiora funt laterc GA; P
Elt aneem GA, re@tareitz GDyzqualisy -
4 &};bd G, pofitum fit centrum circuli -
A

thitn fuerit-cetittim circuli A B C ) erit & F B, mdior,
Huam ED, pars’quim totum,quod-eft abfurdunm:, -~

culi ADE, & G,centrum circuli ABC, inftituetur argu«

; G, GA ¢ maidriﬁirit latere FA ¢ Eft autem re@a
.A,rece F Eyzqualis . ( cuin F,ponatur ceptsup Lircu~
EADE) Igl:ﬁ- fe&z FG,GA, alores fint’ r?&t’ FE.

quaim G E. Quia igitur G A,zqualiseft ipli G C; / pro-
pterea quod G, ponatur ef centrum circulk ABC, etk
e Y 2 ..gquoque

E ) erunt & GF,FA, reGe malorss re&a GD.Dem-
igitur communi G F, remancbit F A , maior, quam ;
F D.Quare tum FA, xqualis fit ipfi F By (quod ¥, pofis ’

QV OD figuis velit contenderc Fy effe cenerush cira |

mentatio ¢ racione - In triangulo A ¥G, Hno Jatera

Dempts ergo somumuni £ G fanﬁvgbit,. ‘A"ifw""' 4

ds.erty.
 § 88

e
[

s .
A3 phi

r
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tus ,fine extra tangat, ..

ue G C maior, quam G E, pars quam totum,quod

joris circuli extra minorem ponatur. Non ergo refa
F G, extenfa vtrumque circulum fecabit , fed in conta~
&Gum A, cadet . Quare fi duocireuli fe (¢ intus contin-
: gant,&c. Quod crat demonftrandum.

THEOR. i1. PROPOS: 12,

S I duocirculi fefe exterius contin-
gant, lineare&ta, quz ad centra eorum
adiungitur, per contattum tranfibit,

CIR CVLI duo ABC, DBE,tangant fc cxterfusin
B,& centrumcirculi AB C, it F, circuli veroD B E,
centrum fit G. Dico re@tam extenfam per F,& G,tranfi-
gc per contactum B,Si enimnon tranfit, fecet circumfe~

rentias in C, & E,ducanturqueacen~
tris F, G, ad B, conta&um re@2 F B,
- GB. Quoniam igitur in triangulo
FBG, lateraduo BF, BG,* maiora

""'MJ funt laterc F G : Eft autemretia B F, rette F Cyequalis;

- (quod F,ponatur centrumcirculi A B C, ) &reda G B,
reéte G Ejequalis ; (quod G, ponatur. centrum circuli

| DBE ) crunt & rettz FC, GE, maiores quam reta F G,

parsquam totum, ( cum F G, contincat prater FC,
G E, reftarh adbuc C L, ; quod cft abfurdum . Si igi-
tur dug circuli fefe exterius contjngant, &c. Qupd crat
demonfirandum . v

" THEOR. 12. PROPOS. 13

. CIRCVLYVS circulum non tangit
inpluribus pundis, quamvno, fine in-

T TAN-

-

can - )

IR

eft abfurdum . Idem abfurdum fequetur, fi centrum ma- |

|
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TANGANT fefecirculi ABCD, AECF , intus,
fi fieri poteft, in pluribus pundtis,quam vnosA,& C: Af-
fumanturautem centra horum circulotum G, H, *que
diuerfa erunt; por qux reéta G Hj in vtramque partem
extendatur,quam necefle eftb. cadere in contattus A, &
C.Jtaque cum G, fizcens B
trit.& refa AGHC, dia
meter,diuidei AG H C, A
bifariam in pun&o G,Si-
mili ratione diuidetur
cadem A C, bifariamin . '

H.gzd eft abfurdum . Vna enimredta In vnoduntaxae |
punéta diuiditur hifariam . Si namque G C, cft dimidii
totius A C, erit neceffario H C, dimidio miner, cum fit
parsdimidijGC.

QY O D fi quisdicat re&am G H, extenfam ad par-
tés g;xidém G, caderein contaftum A ; At vero ad par-
tes H, minime ‘pertinere ad contaGum C, fed fecare
verumque circuluminI, & K , vt in fecunda figura per-
fpicuum eft: (Dicere enim quis poffet,in pracedenti pro
pof.oftenfum cffe,re€tam per duo centra cisculorum fe-
-| feintus tangentiars du@am cadere in. vnum duntaxat

contactum,non autem in alterum,quod tamen nemo re-
&é affirmare: poterit , cum demonficdtio precedentis
propofvtrique contaétui conueniat, Sed quicquid dicat
aliqmisyoftendemusabfurdum illud effe. )ducenda crunt
ex Centris &G, Had contaGum C;re@2 G C,HC. Pona-
sur igieur primo G, centrum circuli A B C D& H,cen
trum circuli A E CF. Et quia in triangulo GH C, duo
latera GH, HC, ¢ maiora funt latere G C ; Sunt autem
reéte G H, H C, =quales ipfi G K: (quod HC, HK, ex
centro H fint zqmcs,& sH, communis ) & te&a GC,
wlaGI;y¢ fint ex G, centro ) erit quoque re&a
G K, maior qliam G I, pars quam totum . quod eft ab-
furdum . Ponatur fecundo G,centrum circuli AECF;&
Hycentrum cireuli ABCD, Quoniamigitur te&ax H G,
G C, ¢ maioresfunt re®a HC ; Eft autem H G, ®qualis
seCte H A (cum vtraque dutta fitex centro H, ) erunt
quoque H G, G .C, maioresre@a H.A.. Quare duup“;ai
oo comm!

3 6. revtif.

Yy1.tertij

20.primi.

R4
420 primi.

AN

e
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o ey

\Y3.serty.

1
b20.primé.

€q.tertyf.
4 p3.tertsf,

pah s

€ 30.primi.

A s e

communi HG, crit GC,maior,quam G A . quod eftab-
furdum,cum vtraque ex centro G, ducatur . Noh igitue
circuli intus fe tangentin pluribus pun&is. quam vno.
TANGANT feiamcirculi AB,CB,exteriusin
pluribus pun&is,quam vno prope F. Ducatur ex D, cen=
A trocitculi A B,ad E,centrum circu-
liC B,reta DE, » ux per conta.
&um Fy neceflario tranfibic, Si igi-
- turetiam in alio pun&o pratec F, fc
e tangunt, tangant fefe fn B, Dudtis igi
tur re&is D B,EB, erunt re@2 D B, E B, quales redis |
DF, E F, hot ¢ft 1pli DE: b Sunt autcm & maiores.quod
cft abfurdum’, Nonergo fe tangent circuli extcrius in
pluribus !}Em&is,quam VRO, o !
ALITER.Sicirculi A B, C B, exterius fc tangant
in duobus pun&is B,& Fidu&ta re@a B F ;cadet ipfain«
tra vhum circalorum y per 2. propod. huius tersiy lib. &
ideo excraalium, quod cft contra candem propef.Qua-
re circulus circulum non tangit,&c. Quod erat demona
ftrandum, LI ¢

SCHOLLV M

8 I relte confidereriy Entlidit dersonfirasio , qunfrobas
Witycircnlum a civenlo insut nom poffe -tangs in puritra paes-
&is,quam vno, videtnr oa potiffiresrs comcludere i civchlam
non po/fe tangs & circslo in dusbus y el plursbus prontiis:y qia
longo snteruallo a f¢ difideant;nom antem eundem contalium
Pluraprnita haberé nenpoffe ; quamsuis farik hoc-ipfums eo-
dem arvgumento fere Aemnonflrars poffit udre ot Smini ex par
te confirmatumm relinguaswy , cirsuluas non poffe ranget cure
enlum in pluribus pundlis y quaim vno 5 ofiendetuivs. breniiter ;
inuno codesnd, contactu non pdffe effe plurg pundd; qham
vnum . T angat enims cirenlius A B C, dirtuisum ABD, pre=
pe A; & per sorum centy& E, (0F, ¢ qué divierfa fiunt yrecta
Ancatur E F, 4 giea ad concalliom perkenive necoffavine ad
punilum.A . Dicoigitiir', bos civeielo} fofs Auntaxas tangert
inpuncto A.Sin.fe rangant in alo e1id puncto, vt in B s duw
Eigex B, ad _C‘?"‘E}-é‘irffl&‘)‘..&ﬁj B fw‘:ﬂw‘g&a
N . . F .

L PP e
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"E F,F B, maioresreita EB . Eif autem re- 3 A ‘
@4 E Biequalis velle E A, cum virague fit
ex cenird EI gitur ¢ reéle EX,F B, funio- '
res erint veita’ E A« Suare Nemptss tom-
muni E E,remanebit F B,malor,qsuam FA.
quod eft abfurdsn,cum FB, FA, tadant ¢
centro B, ad cirtumferentiam , idesqueess
cirevdi defimaquales exiftant . In folo sxgo punédo A , fe -
twotangent civenli ABC, ABD, & non in altes -
N O'N widetur etinm omirtendum boc loco fequens theo-
| vemayvidelitet s ' R

$1 in femidiametro circuli produ&ta puna’
&um vitra centrum fumatur, circulus ex eo
punélo s vtcentro ; per extremum femidiame-’
tri pun&um defcriptus tangst priorem circu~
lum in di€to punéo extremo femidiametri, to--
tusque éxtra eundem cadet.

y SITcéireudus ABE enius - B’ A
centrum D, ¢ in femidiametro y
A D, produita futhatir plir<
um guddeungue E , ex glo ad
smternallum E A ; tircnlus de:
[eribasur A F quers dico tiren- | - -
Ium A BC,infoloprnidod , ~
tangere Aut emm panitum E,
e intra tirenlumn A BC, ant ‘
eXIrR . Siintra, gonism A E . | .
maior eff,quim AD,hot eft,quam DC, boc it y & fortiors,
qaam BCevit phoque EF, Qua ipfi A E, aqialis ot , maior
{ guam E C : iac proinde punBum F, extra civenlumi A B C ,
| exiftet,cirenlusg, AF sextra eundem civéutum A B C, prope.
punttam F, exiflet s Multd magss panBum F , extrs cireu-
L-tum ABC, cadet, i B, extra eundem civeuluni A B C, exi-
| et o Si dgitur tivchlut A Fy non totis extra civenlum ABC,
| eadat,itn vt euns in folo punito A | tangat; fecer, el tangat | :
;J hrosins A Ficirchisim ABC inalie t3ni?d B, fi fieri ;‘,zt;ﬁ. o

. Bk

TRttt A e Ml M A Hadincdecviamie
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13

by.tentis

eft protofitsem .

o in folo punito A. Cum enim oftenfum proxime fit , circslum

Y tus bicineraillum yisa <t fe mutns in folo puncto A , con<
1 tingants. -
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ducaturg, reda D B. Quoniaes
igitur in diamezro circuli A F, |
Jumptum eft punitum D, praser
centrum E,* erit DA omnssm
rectarum ex D,cadentinm mi-
nima. Minor eff ergo D A, qui
D B. qued ¢ft abfurdum . Sunt
mim dqualesreite DA, DB,
cadenzes ex centro D,in circum
o ferésiam eiuflem circuli ABC.
Nonergo eircsalus A F; cireiulum A B C, fecas aut tangit in
alio tunilo , quimin A, fed totus extra dllum cadic . Quod

QV O D fiiin femidiametro non producta pundum fu-
matur citya tentrim y cireslus ex eo punéto, v centro,per ex-
tremsm femidiametri punctum defiriptss tanget quog; prio-
rem csrculnm in diéto punito extremo [femidiametri, torusdy
sntracundem cadet . Vi fi in femidiametro A E, cireuli AF,
fumatwr puncium D jex quo ad interuallum D A , circulus
defcribatur A B C.cadet bic totus intra slium,sangetq, eum

A F, cadere totuin extra circulum A B C, cadet viciffim to

THEOR. 13. PROPOS. 14.

IN circulo zqualesreétz linez 2qua
liter diftanta centro. Et que xzqualiter
diftanta centro,2quales func inter fe.

A_D . SINT incirculo A BC D,cuiuscen-
trum E,due re&z xquales AB,CD.Dico
ip(as ®qualiter diftare a centro E. Du~
cantur cnim ex E; entto adretas A B,

B c CD, duzperpendiculares EF, EG, &
coniungansus re&e E A,ED. » Sccabunt

reétz |
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&z videlicee AF,DG,aqualia. Quoniam igitur quadra-
.ta re@arum EA,ED,zqualium, inter fe funt aqualia;
.Quadratum autem retta E A, * xquale ¢ft quadracis re-
Gtarum A F, FE 3 & quadratum reéte E D, quadragis
reCarum DG, GE : Erunt guoquc uadrata reGarum
-AF,FE.equalia quadratis reétarym D G, G E. Ablatis
ergo quadratis equalibus :zqualium re&arum AF, DG,
rernarebunt quadrata retarum FE, GE, zqualia, ideogs;

defin.huius lib.re@z A B, C D, zqualiteracentro E ,
RVRSVS diftentre@z A B,g

tro E.Dico cas inter fe efle equales.Ducantur enim ite-
rum ex centro E,ad AB,CD,pchendiculares EF,EG;
quz per 4.defin, huiys lib,equales; crunt 3 b dividentque
reétas A B, CD, bifariam.Duglis igitur re&is E A, é),
“erunt carum quadrata ¢qualia:Eft autem quadratum re-
&z E A, czquale quadratisreGarum AF, FE; & qua-
-dratum rex E D,zquale quadratis reGarum DG, GE.:
‘Igitur & quadrata re@arum A F, FE, ®qualia funtqua-
J%atis re&arum D G, GE jideoque ablatis 2quahibus
uadratis 2qualiug reGarum B?}.G, remancbunt qua-
grata re@arum AF,DG,zqualia;atqueadco rectz AF,
D G, ac propterga earum duple AB,CD, aquiles quo-
que erunt. Itaque in circulo zquales re®x lincz 2qua-

liter diftant a centro , &¢. Quod erat demonftrandum,

 THEOR. 14, PROPOS, 15,
"IN circnlomaximaquidem linea eft

diameter; aliarum autem propinquior
centroyremotiore femper maijor,
IN circulo A'BCD EF, cuius centrum G, diame~

ter fit AF ;& reta c:{ropinquior}l L remotior aytem
C D.Dico omnium efle maximam A F; & HI, majorem,

re&z EF, EG,retas AB,LCD,bifariam.Quare cumtotx |
.AB,CD, zquales ponantur,erunt & dimidia carum, re- |

& reétx EF, EG, zquales erunt , Diftant igitur per 4,

D, zqualitera cen- |.

S47 primi,

v Sv’mg-.

<47.prim,

14.

qua.m
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3 1 terty.
Ys0.primj,

| *24.trimi,

quam CD. Ducantur cnim-cx Gycen
Y tro refie G K, G L, perpendiculares
74 E ad CD,HL Et quia remotior ¢ft CD,
L e a centro,quam HI, crit G K , major
quam GL, per 4.defin, huius lib. Ab-
{cindatur ex GX,reta GM,ipi GL,
. ®qualis,atq; per M, educatur BME,
perpendicularis ad G K,& ¢onneétantur re@x GB,GC,
GD,GE. Quoniaip igitur reéiz perpendiculares GM,
G L, zquaics funt, ®qualiter ditabunt reéte B E, HI,
a centro, per 4.definihujus lib. 2& ideo inter fe xquales
-erunt. Rurfus quia ret2 GB, G E,*maiorcs quidem
funt reéta B E, zquales aytem diametro A Fierit & dia-
'meter A F,inaior, quam B E. Eadewi rationc oftendetur
A E, maior omnibus alijs lincis,Deinde quia latera GB,
G E, trianguli B G E, zqualia funt lateribus GC, GD,
trjanguli é G D ;& angulus B GE , maior eft angulo
C G Djceritreéta. B E, maior quam C D atque adeo
HI ,quz mqualis oftenfa fuit ipfi B E, maior quoque
erit’quam CD. Incirculo igitur maxima quidem ligea
eftdiameter, 8¢, Quod eratdgmonftrandum .

SCHOLIV M,

{ RODEM fere modo demonfirabitur theorema,fi ab vno,
reodemd, circumferentie puncio plurime linea cadant ..
G A D ANT enim & punilo 4 plures lines A By AC,
A D,guari AD,per centrum E,tranfeat,
- -Dico A D, effe omnigym maxinmam, (& AC,
maiorem vemotiore A B Diftts emm res
&1s BE,CEscuminsriangulo AEZ, late-
78 AE,EC, 4 maitra fing lasere AC; fmt- |
quereita AE,EC agunlesreitis A E, E D heceff, reita
A D ; maior erit A Dy quam A C . Eademqne ratione ma-
dor evit,quam A-B 5@ fic d¢ cateris. JAKima ergo ompnium
‘eft 4 D,
" "D EIND E,quia due latera A E; E'C, trianguls
A EC, equaliafunt Inobus lateritus A E, E B, trigng wli
AEB; ¢ angulps A EC, rotys maioreft angulo AEB;

erit |

T ST
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serit bafis A C, maior bafe A B. Eodemque argumento
orit A C ,maior quacungue alialinea , que a centro remio-
tioreft. . .

CETERVM ¢ hicdue tantum equales lines duci
poffime a punflo A ,ad virafgue partes maxime A D . S¢
namane angulo A E C , equalis fias angulus A E F, iungdd
turquereiln A F; cumlatera A K, E C, aqualia fint late-
ribus A E, EF, & anguli contenti gnoque AEC , A E F,
agnales ;© erunt bafes A C, AF, aquales . Negus vers vl-
ba alia bis dunbus aqualic poreft exhiberi. Quecungne enim
Aucatur ex A, fupra AC,ea minor erit quam A C,-/Z:no in-
fr#e A G, eamaior erit,vt iam dsmonfiratum eff. _

8V OD fi AB,AF, ad diner[as partes diametri AD,
Anctefint , & &icatur A F, propinguior centro, quam A B,
demonfirabitur,vt in feholio propof-z. buiss lib. A F , maio-
rem effe.quim A B. Ss namase, vt proxime oftenfim fuit ,
ducatur spfi A F, aqualis A C, ex alteraparte, nempefi fiaz
angnlo A E F,aqualis angulus A E C , &re. cadet punium
C,inter B¢ D;quid AFy AC o< aqualiter difient ab AD,
0b carum aqualit atem sut certe ob aquales angules AEF ,
A E C. Hincenim fit,cum A F, ponatur propingssior centro,
gquam A4 B,vt &p AC,ipfi AF, aqualis', propingsior [it cens
tro,quam A B, #cproinde punitum C,fit nter B,¢» D.Cxm
er30 AC,maior fit , quam A B, vt iv hoc [cholto demonfira-
tum eft,maior arit quoque AF,quam A B, :

THEOR. 15. PROPOS. 16.

V AE ab extremitate diametri cu-
iufqs circuliad angulos re¢tos ducitur,
extraip{um circulum cadet; & in locum
interipfamre&am lineam,& peripheria
comprechenfum, altera re&ta linea non

1 cadet: & femicirculi quidem angulus,

‘quouis angulo acuto retilineo maior

efbreliquus autem minor,
- IN

|

a2 primiy

b4.1»-1'mi.

3 'l.‘”fi.

15,
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2 5.primi.

by 7. primi.

‘17 primi.

19.trimi.

IN circulo ABC, cuius contrum D, dizmeter fit AC,
ad quam ex A,picto extremo perpendicularis ducatur
Dico hanc lincam perpendicularen neceflario extra cir
culum cadere . Sienim cadit intra ipfum,qualis cft A By
dutta D B, acruntduoanguli DAB,DBA, zquales s fe
PAB, rettus cfl,per conftrultionem:Igitur & DBA, re-~

T A L Ctuscrityquod cft abfurdum . Duo

TH=-€ enim anguli in triangulo ® minores
S funt duo%:us re€lis. Non igitur ca-
det perpédicularis intra circulum;
neq; cadem ob caufam in ipfam cir
cumferentiam,fed extra , qualis eft
EF.Dicoiiex A,inter AE, re@®3,&
circumferentiam A B, non poffe ca
dere alteram re€tam.Cadat enim,fi
fieri poteft, refta AG,ad quam ex D, ducatur perpendi-
cularis D H, fccans circumferentiam in 1. quae necefla-
rio ad partes anguli acuti DAG, cadet, ex coroll.2.pro-
of.17.lib.1. Qihigitur in triangnloDAH, © duoangu-
i DH A, DAH, minores funt duobus rettis;& DHA,
reétus oft, per conftrutionem, erit angulus DAH,re@o
minor,ideoquereéta DA, hoc eft,retailli zqualis DI,
4 maior erit,quam D H, pars quam totum, quod eft ab-
furdum . Nonigitur intercipietur re@ta inter AE,& cir-
cumferentiam A B: fed quacunquc’ex A , ducatur infra
AE,ea fecabit circulum. Dico denique angulum femicir
culi,contentum diametro A G, & circumfcrentiaA B,
maiorem el omni acuto angulo re@ilincosreliquum ve
roangulum contingentiz , qui continctur recta A E,&
circumfercntia A B, minorem eflc omni acuto angulo
retiilinco. Quoniam cnim oftenfum eft, omnem rectam
ex A, dultaminfra perpendicularem A E, cadere intra
circulum,facict neceflario ca linca cit AC,anguli redi-
lineum acutum minoremangulo femicirculi, ac vero cii
AE,angulum re@ilinei acut maiorem angulo contin-
gentie,cum ille fit pars anguli femicirculi , hic vero to-
tum quidpiam refpeGuanguli contingentiz. Id quod li-
quido conflat, ducia retta A B, quomodocunque infra
AE.Naw cum haclinea A B, intra circulum cadat, vt
' demon- 4

C
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demonftratum eft,erit angulus reQilineus acutus CAB,
minor angulo femicirculi contento fub diametro A C,
& circumferentia A B C, cum ille huins fit pars : Angu
lus vero contingentie contentus fub tangente linea
A E, &circumferentia ABC, minot angulo rettilineo
acuto B AE, quéd ille huius pars fit , Eademque ratio
| eft dc omnibus alijs angulis acutis re@ilineis ycum om-
;] nes contineantur a diametro AC,vel tangente AE, & re
7 &is cx A,fub AE , du&is, quz omnes intra circulum ca-.
dent,vt demonftrauimus. Angulus igitur femicirculi ma
iog eft omni acutoangulo rectilineo, reliquus autem an-
| guluscontingentiz, minor. Itaque qu¢ ab extremitate
§;lametri cuiufque cirguliad angulos rectos ducitur,&c.
Quod erat oftendendum. .

COROLLARIVM,

{  HINC manifefum eft, rellam a diametri cir
culi extremitate ad angulos retlos duilam , spfum
circulum tangere. Offenfum enim eff gjkm cadere

extra circulum . Quare [olum in punito illo dsame-

#ri extremo circulum artingst . ‘
QzV ARE i iubeamsur per datum A X

“n A, sn circumferentia circuls

| AB, rectam lincam ducere,que circu

Iumtangarin A, ducemns ex A, ad B

centrum C, reltam A C , ¢ ad eam

excitabimus perpendicularem D AE. Hec enim

csrculums tanget in A , vt demonflratum eff ,

"EX QRONTIO.

P OTEST hocidem theorema demonfirari oftenfins has
| rarione.Sit dimmater AC, in civenlo ABC, cviss centram D.
Ducaspr ex A,4d A C,perpendscularis AE, quam dico ex-
tra circulum caders . Sumatuy enim in ea quoduis punium
G, r comsmngassr réia G D. Quoniam igitsr in trianghle
' % . ADG,

e e e
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u;.pn'ni’.
bl,-’r‘ﬂ;‘

F A GE ADG,duwanguliD AG, DG A,
3 3 yminores funt duobus reitis,&» DAG,
B fallus eft rectus ; erit DG A yelto mi-
nor.Quare® maior evit reit s D Gyqui
D g D Astdeoguepunum G,exrra circu
lums erit. Eademque eft ratio de omni-
bus alijs punitu redle A E. Cadet ergo
e totn A E, extra circulum . Ducatwr
" iamex A infra AE,relln AH,quAm
dico necefJario fecare circulum . Fiat enim angulns A D 1,
aqualis angulo EAR. Addito igitwr cimuni angulo DAH,
erunt dAmo angali A DI, D 4 H, aquales tots angulo reco
D AE,ideoque minoves duobus redis: Quare < coibunt reéta
AH,D1,in aliguo puncto,vt in 1. Dico igitser puncium I, ef-
[eintra circwlum . Quoniam enim tres angwls in triangnlo | |
D AT, dequales funt ducbus redlisy crdioanguli D A I ,
ADI, ofienfs funt equales reto D AE ; erit reliquus AID ,
redus,arque adeo muioryqmam D AT , acwtss . Eyn reila
D A, maior eft, quam D 1. Non igitwur DI, ad csrcumfe-
rentiam persienict 3 proprereagsue punitum I , intra circulum
exiffer; atque adeoveitn AH civewlum fecabit, Religue par-
tes theoremaris ofiendentur , vi privs .

SCHOLIV M.

-EXISTIMAT Peletarius o angulnm contingentia ,
guem Esclides hic probasit minorem effs omni acuto angslo
redilineo, nihil effe,atque ades ex illo contalu linea recte, &
éircumferentia,non effici angnlum vllum.Vt autem fententia
sllins planior fiaty afferemus inmedium digreffiovews illam ,
quam spfe hoc loco inflitnit . Sicigitur ingwit :

C V' M huista theorematis caput pofivemum attentiss con-
[iderarem , mibi fane in mentem ﬁs;'t prima Pecie, Geome-
triam non fatis fibs conflare ; immo deo repugnantiam in
[e admittere .

PRIMYV M enim extra intelligentiam eff , vt inter
guantitates soinima daripoffit 3 qualem hoc loco anguinm ,
quem Aicunt contingentia, [ex reélius, contalins, minorens om-
i acute pafusimus. Nibsla magis conuenit, vt maxima quan-

titas
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titas Aetnr,qualis hic angulns femicivenli omni acuro re&i-
lineo maior ponitur. %ﬂmimf enim eo nomine guantscas eff,
gwod parsibus confle:, (o fecundsm cam aquale , & inequale
dicatny . QuAantizatis etiamcontinss in infinitum feétio off .
Arque akeo cum sn primam propofitionem decimi incidiffern,
tum magi anxie expendere cspi , quonam pacto conciliari
poffer tam apertayvt apparebat,repugnancia . Sic enim habet
prima decimi -

S1 a maioriduarum quantitatum auv-
feratur maius, quamdimidium ; ac rur-
fus exreliquo maius, quim dimidium,
idque continuo fiat ; relinquetur tan-
dem magnitudo minor magnitudine mi
nore pofita. :

V ER BI canfn, fint duo anguli A, quidem redlilinesss
BC D, angulus (s modo fi¢ angsisss ) contaiins : Vult prima
Aecimi, fs anferatwur ab angulo A, maiss, quim Aimidium,
Ac rurfus areligua parte mains, quam dimidium;ficque con-
Linnd ex refidiuss partibms mains,quam dimidium; tandem rs
Lingsi minorem angulum,quam BCD. Cuisss demonfiratio-
nem hic non Appono, cHm ex /j?qmrm'ha pendeat . Nslla ra-
men 1n tet 5 Geometris propofitio eff  gue (vt 3

Sec Aicam) magis naturaliter vera fit. Quod A

#:x numeris (i qusbus versm omnism ima-

gines ) luce clarins enadst . Quis enim non .

videt,propefirss dsiobus numeris 8 (> 3.cum ab oitonario ma-
it guam Rimidmum abfiulerisyvt quinarium ; tum aterna-
rio refiduoymaiss quam dimidinm, vt binarium;relingus vni
tatam pofizo binarto minoremi N eque vero adrem facityquod
Campanssillsc excipitypropofiionis fertentiam de quantita~
2ibms eissfdem generss offe intelligendam. H ac quippe concilia~
50 nulla sfisquin etinm msenti Enclidis contrariasvs nosycum
ilinc ventum evitymanifefism faciemus. Immo & iffe Cam-

panns fecsim pugnatycum in fecunda duodecimi demonfiréda,
zZ 2 aliisg

)
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alijsque propofiionibus nomnsllis folidorum 5 & cxruo reiium
auferas. .

N O 8 igitur hanc dubit ationem fic expediemmes vt lica-
mscs, leneam re8any,qua circnlium tangie, cum peripheria an-
gulum won efficere ; feilicer BC Dy nullo modo angulum di-
ci debere Omnis ensm angulus in feitione confiflit, non in con-
ractn. Bt vbi ceffat feidio,cefar quogue anguli forma. Arque
vt v verbo Aicam, in decuffatione ( Deculfationem hoc lo~
0, O fectionem fins dsfcrimine accipic)

Duabus enim lines A B, & CD, fe

orbem, [Glicet fuper punéto E , fixo, vt

- | que faita fuerit H K, binc quidé angulysobrsfior fier HEA,
| #nde vero acwtior BE He;ficque continmo , domec perneneris ad

immer(s , vt ficdicam,linea C D , inlingam A B,cnancfcet

A4 BC A, cuins centrum D, linea D E prateviens peripheriam,
O [ccans ipfam in A, punito fixo, fuper guod circunducassr
ipfa D E, per pancia F,G,H. Twum fiens anguls continso va-
EE rij cum periphersa y in ipfs puncto A ; donec

E ceffante decuffatione , [inea E D,, fadta fit
E—M,—x EK, O tangas circwlum. Actum linea DE,
1 won tam inclinass sneellsgitur , fed immerfa

¢ inlincam BAC, guanium ad angulum -
tinct:non aliter quam i B 4 H , effer finca

' recta s neque contra facity quod dedncantur

linea, faciantg, [patium C 4 K. Namid fola AC Jines ef-
Scit.qua vectam refugst ; fcd cam tamen in punito A, ample-
dtsr. Cam ivitur omnis angulss in plurikns pynitis non con-

Jlar.quam vno ; fir, v prnctum A , tam fit sneprum, angulo
conftituends,quam modo eras punétum [eitioms E,linearum

rectarum . Fortaffe dices y puniium A | linea recie manere

in fiea recto, punctim que A, peripheris in fua xotundo ; npgue

’ yirumyse

omnes angulorum fpecies perficismeser -

[eindentibus in puncto K, ad angwlos
reftos  intelligatur C D, fic moneriin

ex C D, fiat F G ; hinc fane ex rello -
angulo AEC, fiet obtufus AEF: Inde |
ex relto BEC, fiet acutus BEF.Cum- ¢

A B, (> intra cofdem terminos concludanr curs ea.Tii enim §

angulus. Negue dinerja ratio eft in curso . Sit enim in cirewlo |

————

g
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swypmmpue cffs idem punitum ; fed lineas fe tanssim inzer [a
welnti lambere.quin alterd alteramn pewstus,omnigque punito §
vefugits vt contraria coneeapofta fians mnmfe/;l"‘om; 1d

wero fenfiés nonrevspit . Do ewsm csreuli fife extevins tan-
gentes s veitam lincam intermediam illbat am relinguerent .
Scilicet,ff intellsgerbmus circulum,qui in punélo A, tangeret
ipfurn A B G , circulum exterins : quod now patstur lines-
ysims nasdra . Sed demus idfieri poffe ; vt nibil in cogirasio-
nemm cadar, gued femel vipiam Geometrianon reprefentue .
1Ud tamen minime vrgebit s Immo 1an20 mspses contalus
linearum trit angulus ; Hiabit evim vtiingue ipfarum con-
‘emrfus . Sed #os bac Geometricis rationibus confirimemms per |} .
theoremata.

CONTACTV S duorum citcalorum in-
terior; quantitasnoneft »

SIT emmivenlus AFBA , coise centrsim C , diameter
Wero A B.per cssns extremitatem A, ducatsr linea DE, ad
angulos rectos. Et conflat y ex confelario buius decimafex.
1o, lineasn DE,cdtngereipfum AFBA,
cirenlum® ac propterea D A F, effe mmi~
Fem ovens angilo achte, ex ipfa Enclidis
[fementiaifeslices pev vitimam. pareé bu-
infee decimafexte.lam verointer punita
C.¢ B, /igiipiamr in diametro ABycen
trum G, (3 patio G A, Aefiribatur alter
.maior circulus ARK A. Dico ¥ AH, n3
effe quantitarems . Conftal guippe circu- .
lum AH R A,frafire interveliam DAy
G curnam A ¥, ohm fit femidiameter '
GA,masor femidiamétro C A. Manifeftum’ gurgise off , li-
neam DE, tangere ipfurn AR K A, circulum;ex eodens bu-
dufee devimafexsa tonfellario : acproprevea DAH, offe omni
atisto ainorens. Defcribatuy tertio,fecundium maius [Barium |
LA, circulns AMN A; Et erit ex eodens confeayio, DAM,
omni acuto minoy.Sicd; in infinitum , erunt ommes contattus
guos efficiet linea DE,cum corculis duBis pev A , puniiuin
o . : z 3 L (oihaiiad
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quorsim tentra in A B,linea, mipores om
ni acutoredlilineo : ac fic omnes aqua-
les 5 fi modo aqualitas snter nonqnanta
dics poffir. Quapropter contaltus DAM,
erit aqualss contaciui D AF ;Fietque vt
M A Fy contallus interior circulorsum
nequc augesty negve minuat contalium
D A M. igitur M AF, quantitas non
eft.Quod erat demonflrandum .
S E D ¢ probabimss, contalium in-
N seriorem circulorum quantitatem non
effe; in lunc modum . N empe cums omnes cirenli fint fimiles
erunt & femicirculi fimiles . Quaproptey anguli , qus fiunt 4
Aiametro (v peripheria, in omnibus civewlis funt equales,per
consser(am definitionss fimilinm [(eGionwm . (Nam ab hac
aqualitate angulorum non exclisdensur anguls mixti . ) Erit
igitser angulus B A F, aqualis virigue angslorum X AH,
N AM: Acproprereacontadus F A M , nihil addit ad
angulum B A F . Quare F A M , guantitas non off. Quod
fwit demonfirandum . Hinc fequitsr alterum .

CONTACT VS linex recz cum circu-
lo,quantitas non eft . ' S

quantitas ; spfaveique dissdecsur per lincamredam , ast per
obliguam. Non per lincam retam , repugnante vitima par-
te bwins decimafexta : neque per obliguam , vt per lineam
AM.Effet esm F A M, pars spfius DAF: Atqui FAM,
guantitas non efl, vt modo probasimus. N on eff igitur F.AM,
pars iffius D AF.Igitur DAF neque per lineam rectam,ne-
gue per obliguam Aisidi pateft Quare D A F y quantitas non
eft: quoderar probandum . Hinc exurgit tersium ,

CONTAC TV S duorum circulorum ex
terior, quantitas nog cft .

IN cdén confirullions, protrabatur B A 4 diameter ad
puntum

M ANENT E enim eadem confiruSione,fi D AF, fir |-
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| /6 CBD;{lweqs emsmn citra, CBD,

puncium P. Tum centro P,interuallo entem P A, deferibatur ;-
circulns A QR A, tangens civenlum A BF A, exterius in |
poncto . Dico contaltum F A Q s non effequantitatem.Jd | :
 voro manifeftum ofd ex pofieriovi demonfiratione. Naw meque |
per lineam obliguams dsuidisir,eum F AM  non fot quanti-
285 per primam barum;neg, perveliam , cum negy D AF, fit |
quintstas,per [eoupdam earnndé;negy DAQ, quantisasper |-
¢ .Quare tum F A ) ypartes nullas babeat,qnantsias |
won erie: guod erat probandvm . : E
E X bis emerget ciatum, quod in Geometrianes |
m2 hatlenus admittendum effe cogitasie . ‘
ANGVLI, quifiunta diametro, & peri» |!
pheria, fiue intra, fine extra circulum , redl |
funt,& reftis refulineis xquales. - I

"V T inpoftevior fgura, angulus B A F, aqualis eft sngn- |
lo BAD ; cum ipfi nihil attrefecar ob contaltum DAF , qui |:
guantitas non efi:(r 0B id QAP ; refuseft, & aghalis ipfi |!
DAPcum DA ,Wikril nddar : queod erne probandum . |

H E G Pelerarins bov in loco. In epiftoln autem,qsiam 4d |
Cardannm feribit | affert aliam demonflationem,quam ipfe
it plenisvem effe . Hane igsset hic fibijtere fiatui. Inprimis |
Antems pramiriit boc toeorems .. o Tr

IN circulis angull, qui funt 2 diametro& |
peripheria, fant zquales. -

S IN'T enimfuper centro A dod
circuli BCD B, EFGE , quornes
diametriBD, > EG, ¢ fecet E Gy
‘lﬂ‘“drﬂdﬂ'iﬂm.z,ga, Dydr
G.Aio duoe angulos CB Dy FE D,
effe Aquales. N am fi fit F E D, maior

posior vilo pacdo erit ipfo F E D ) ac
Weferibaminr plures cirenti s0-
Wem centro A ,qmorsiits vmns boc loce

r -

. ¢ H X LH:fict tandem i : s |
{imfum,t_i Hfiet ¢ n;m:umm

SR
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- angulus & diametro Oy pevipheria,
werbigratia,angalus KHL , maior
radto:quod eft comtra ipfius Ewclidis
[fententiam o qui eos omnes angulos
ponit reilo midores . Sunt igitur An-
guli initeriores,qui ad By ¢ E, inter

Je aquales:quod fuit ofiendendum .
Tdem ds exterioribus iudicium.Ne-

ue in hac demonflrandi ratione vl
- + eft paralogifmus. Liter enim nki-

In fi2 comparatio anpulorum , qikos vocant, contalins, ad an-
godos reilinoas : Artamen evis-avgrilorsm , qui fismt ex fe-
hione recta linea , (» peripheria , aligha collaria ad ipfos ve-
ilimsos . Einfinodi enim angisliyqui mixei dickntur , mani-

fefte maiores, (» mriwresfiune. - S

H I & ad bunc modum demonfiratis, aio contalum circp-
lorsem intersoremy non effe quantitatem . Super centro M , in
‘eaderh linea H L, pofite,defcribatar civculus BEN B , tanto
interuallo,quanco eff circulus E F G E; pofiea fcilsicet M B,
famidiametrs equaliipfi A E; qui circulus tangat BCDB »
“circslum in punito B. Et manifefium est; angulum F BD ,
equalem effe angulo F E D,proprer aqualizatem peripheria-
irum & diametrorum. Quapropter ¢ idem ipfe F B D erit an
wulo CBDyaqualis. Igumr CBF  contadtus nibil addit ad
ipfum CBD,angulum . Quare C BF .quancitas noncfi:quod
it probanidum . Arque bine procedie demonfiratio eornns o
‘qua 11 tertio libro addusximus , theorematuns .

H E C igitur eff Peletari fententia de angslo tontalus;
‘qua omning Euclidi eft contrmrla.Si enim Esnclides fenfiffet 5
-angulam conrallus nibil provfus effe, dr angnlum femiciron-
di equealems reitorectilineos Quidyobfecro,tantopere Aefudaf-
ofet , vt demnonfivaret y anghlum consactus effe minorem omni
acuto rectilinea , angwltny vers femicivenli maiorems ? Quid
lenim clarius, quam nikil,cumfmofi eff angulus contaltus,ex
“Peletary fententia , minus effe quocikngne angulo? Quid yso-
'que magis perfBicuum , qudm angulim reltwm 3 qualens po-
it Peletarins angulum [ensicivends ; miovems effe quolibet | |
acwto?Quapropter angulum contatlus vere effe angulum , ac
GUARLITRLIm 5 Affirmamus 5 atque adeo angwlsems femsicircald
- S redo
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 rect o rechilineo minorem. Vnde diffolnends funt A nobisom-
nia Peletaryy fophifmata, qua in hac digreffione adduxit 3 ad
confirmandim, angulnm contaliui nibilifls.
. PRIMV M igitnr extra intelligentiam effe fatemmr ,
Ot intey quantitites minima Adri poffit : fed inficiamur , nos
affevere, angulum contwilns ¢ffe minimans guansitasem: [
Mo verd affeneramus , qhemsuis dngulum contalus , etfi ab
Euclide minov ofienfus eft omni acutoretilineo, dinids poffe
in partes infinsiar,nen quidem per lincam reitam , vt Buclis
des demonfiranit, (& optime; [eA per linek circwlarem. vt pro-
pofito angmlo contacins CAB,fiper A, T
defersbatny ciresins AEH , mator cir-
cilo ABG)tangensreitam CDyin A;
fiet angnisa contaiins C A E , minor
angwlo contalins CAB.Quod f5 adbuc
maior circwlus AF 1, defcribatur , erit
multo minor angulus contactsus C AF,
eodem angulo contaitus GAB. Atque
i18 fine fine [emper minotem angnlum contasins efficiem us,
Reperitur igithr inequalits inter angulos cotaciulim, quam-’
wuis quiliber eorum msinor fit acwto veitilines quockngue .
Quemadmodum quisis angulsu Kcrtus mi-
ner efredto, & tamen quolibet ackto daso,
minor dask poterit , cums dinids poffit infinise .
V't anghilus acutus B AC , minor eft redo
B A Bl tamen fi ducatur veia A D, intey
AC.AB,fiez acutus minsr B A D . Quod f§
aliarelin A E;nter A B, A D, ducaiur, evit multo bsinor
acwtus BAE, nec viguam finis erit busns decrementis

P AR I ratione affevimus, angulum contaiius augerd pof-
[e infinite,ita vt quoskis angnlo contactus propofiro,Aenttir ali
waiores fine numero, V' in [uperiori figwra civenlari , angslo
eomzalini C A F maior eff anguins contalius CAE, & mul-
20 masor angwlius contaliihs CAB; Az g, ita deinceps, fi mino-
res femper cirenli,quam A BG,dq&n‘ﬁmnr. tangentes rectd
CDiinm A augebirnr perpersso angulus comtalius ; [emper ta-
men minor exifies quionss veldilineo acsto . Quemadmodum
guosis ingulo acsito Awtd , dantwr alij Atuti innumeri maio-

res. Vtin proxims figura , angulo acuto B A B, maior off

-
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acutss BA Dy multo adbucmasor acutsus BAC . deﬁ
alinreiin ducatur inter perpendicuiarem AF , & redam
A C, fiet adbuc maior angulue acstus y nec vnquam finis
erit huius incrementi\ Sicut igitur in Fusufmods sncremento
nungsuam perwenimus Ad aliguem angulum acutum , qui fit
aqualis angslo recto,vel inasor re&do, nifi mcutus angulus msu~
terur imrectum, el obtwfum, [cd femper veco, vel obtufo mis
nor off angulus acutus : Ttagquoque in atcretione anguli con-
taclus nunquans Aenenimus ad aliquem angulum contalius,
gui 2qualis [t Aciato angmlo rectilineo propefiro,vel maior acs
20,nift angulus concaltus mutetsr in alivm angulum mixtii o |
( qui quidem efficitsr & duabus lineis e fecantsbus ; cuinfmo-
ds oft angulus fegmensi. ) fed angulus contaidus acwis fon-
per minor eft .

E O D E M modo negamus, nos ponere angilum femicir-
cnli maximam quantitatem . 1mmo afferimms,quolib et an-
culs femicivenli propofito,quammss oftenfus it ab Euclide ma-
:cr omni acuto angulo veltilineo, infinitos dari poffe maiores .
Ve in eadem figura fuperiori circulariyangnlo femicsresli
B A G, maior “g/f angwlus femicireuli E A H , & mwlto ad-
iome maior angulus femicirculi F A I : Arque ita deinceps, f§
maioves [emper circult deferibantur, qnam A F I, tangentes
redamC D, in A, augebitur perpesso anghlus femicirenli o

J[imper tamenminor exiftet angnloveclo C A 1. E vontrario
veroy angmls femicirculi FAI , minor eft angslus femiciren-
li EAH , & mdto adbuc minor angulss femicirenuls BAG o
mec vnguam finis erit buius decrements , & tamen quslibes
maior eft quonis angulo acutoredilinee , licet infinite dimis
nuatur , vt Enclides demonfiranst . Quemadmodum quosss
acuto angulo dato,inueniuntur alyj guidem maiores, alij vero
minorcs tunsmerabsles .

Q¥ O D auten angsli contaltus fine inequales inter fo
@ non omnes aqualesy vt vult Peletarius,fimilser ¢ angua
It femicirenlorum o ex eo manifefium eft, quod angulus quilia
bes confifiit in vntco punéto , & linearsums inclinatione ,
non in direum iacent ut conflas ex anguli plani definitsone,
Hine enim fit , vt equalitas angul ornms eiufiems generis re-
cuirat eand:minclinationem linzarum , ita vt lines unins

eonuenian® omnino lnsis alserius,fi viss alteri fuperponatur;
) Ea
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Ea enizs aqualin funt , qua fibi mutus congruunt 5 inxta 8. ’

promunciatuns . Cum igitwr sn angulis contadlus , nec non in
angulis femicsyculornm , pequagquam reperiatur femper ea-
- dem guclinatio,quod (vmo [uperpofito alteri ) lines cormm non
[ibi veipondeane , fed provius inter f¢ diffideant , vt ex fign-
vis [uperiorsbus per(Picunm efi 3 Non erunt ommes anguli hu-
iufcemsonds inter fs aquales . Immo quilibet anguluis contaitus
angeri, (& dinidi poterit infinite pey lineam curnam , licer por
rectams fecavs woquessyut velle oftendit Exclides.Cutus etiam
rei bac afferripoteft canfis . Si ewim linea contingens civews=
Inen concipiatur mewers circa pandum contadus smmobils
consinus civcsslum fecabis , donec iterwm ipfum contingat :
Tnc enimm primum fecare definet cirenlum. Quare fi vel wi-
nime inclinari intolligatvr fuper puniio ille comeadns fixo, fo-
cabit circulumn , cusm in umo tantum punilo linea rea cirou-
Lums poffie tangers, vt ex a.propofbuins lib.colleginns.

SO LV M igitwr illi anguli contaclus, pariterq; illi dun-
2axnt angsli fimicirenlorum agqualesinter fo ermnt , qui effi-
ciuntor a pevipherije aqualibus : In bis enims tantummodo li-
nes fibi congrusnt muino . Anguli vero contailue, qus cffi-
ciumnr a pevipberijs minoribus , maiores evunt ; Et qui ape-
ripherijs maioribusymineres. Anguli denigue femicireulorum
AT DALOTES, IINOTHI RKEERI MInOTES CYMNL, VE N7 0b~
[fewre intelligi poseft ex [uperioribus figwris. N eque enim linsg
talium angulorum [ibi mutno conueninnt . -

CONSTAT ergo,quemmis anguinm contaitus babe-
repartasytr vanm alseri poffe aqualem exbiberi, ac vurfus
inaqualam,nempe maiorem , vel minorens : dsms

Cr s religuis. angulis ormibus fievicermimss . Quod etiam |

de quocungue anguls femicirenli dici poteft . Now igitwr reéle
incellexit Peletarius, angulum coms aiius minimam sffe quan
titatem, angulum vero femicirculi, maximam.

D EI'N D E noneft, quod anxinm reddat Paletarinm |.

prima propofitio decimi libys . Ea enim intelligenda ¢ft tam
de quantisattbus einfem generic , anam diserfs , dummodo
vt anss multiplicarn alseram excedere poffis 5 ctsinfmodi now
Junt angulus contadus, fy angslus acusus redilinens . Nam
angulus quiliber consaiiis fiue bis [umsarsiryfiue ter,quaterns
Jins denigue guoties libuerse , firoper minor off angulo acuto

reilie

arn,
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AL X primd,
b1 9. primi,

«13.prom,
93 2.primi,

3 9.primi.

F A GE ADG,dwanguliD AG, DG 4,
3 2 minoves funt duobus reltis,dr DAG,
' B failus eft veitus ; evit DGA yello mi-
nor. Quaret maior erit recta DG gué
D g D Astdeoguepundum G,extra circu
lum erit. Eademque eft ratio de ompi-
bus alijs punitus recle A E. Cadet srgo
< tota A E, extya circulum . Ducatwr
" iamex A.infra AE,relta A, quam
dico neceffario fécare circulum . Fiat enim angulos A D 1,
aqualis angnlo EAR. Addito igitwr comuni angulo DAH,
erunt dxo angnli A D I, D A H, equales toti angulorelto
D AE,ideoque minores dnobus redtis: Quare < coibunt recie
AH,D1,in aliguo puncto, vt in 1. Dico igirser puncium I ¢~
Jeintra cireulum . Quoniam enim tres angwli in tviangulo
D AT, 3 aquales fun: ducbus reis, drdnoanguli D A I,
ADIy offenfi funt aquales relto D AE ; erit religuus AID ,
reitus atque adeo maioryqmam D AL , acwtns . ‘%gm recta
D A4, <maior eft, quam D 1. Non igitur DI, adcircumfs-
rentiam persienict 3 proptereaque punitum I , intr4 cireslum
exifter; atque adeoreita AH, circulum fecabit, Religue par-
ses theoremass oftendentur , vepriss.

SCHOLIV M.

"EXISTIMAT Peletarius o angulum contingentia »
gquems Exclides bic probauit minorem effe omni acwto angsle
redilineo,nibil effe, atque ades ex: illo contalin linea recta,co
circumferentia,non efici angulum vilum.Vt autem fencentin
illives planior fiat, afferemms inmedium digreffiovem illam,
quam spfe hoc loco inflirnit . Sicigitur ingwit :

C V' M huisia theorematis caput pofiremum attentisss com-
[iderarem , mibi fane in mentem j‘ui;'t prima [Becie, Geome-
triam non fatis fibi confiare 5 immo adeo repugnantinm i
[ admittere .

PRIMUY M enim extra intelligentiam of , vt inter
quancisates swoinima Aaripoffit 3 qualem hoc loco anguism ,
quem dicunt contingontia, fex rectius, contaiins,minorews om-
i acwto pefisimus. Nibila magis comuenit,ve maxima quan-

tiths
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titas dotwr,qualis bic angulns femicivenli omni acuto relfi-
lineo maior ponitur. ngitu enim eo nomine guantitas eff,
-\ guod parssbss conflez, 0 fecundnm eam equale , & inequale
| dicatser . Quantizatis etiam'continsa in infinitum feétio eff .
Atque akeo cum in primam propofitionem decimi incidiffem,
tum magic anxie expendere ceps , quonam pacto conciliari
polfet tam apertayvt apparebat,repugnantia . Sic ensm habet
primadecimi

SI amaiori duarum quantitatum auv-
feratur maius, quam dimidium ; ac rur-
fus exreliquo maius, quim dimidium,
idque continuo fiar ; relinquetur tan-
dem magnitudo minor magnitudine mi
nore pofita, :

V ER B I canfa, fint duo anguli A,quidem re&lilinesss o
BC D, angulns (fs modo fit angslses ) contactus : Vle prima
decimi, fi auferatur ab angulo A, mains, quim dimidium,
ac ruirfus areligus parte maiws, quam dimidium;ficgue con-
2insd ex refiduss partibees maises,quam dimidium; sandem re
lingui minorem angsium,quam BCD. Cuise demonfiratio-
Bem hicnon appono, eum ex fequentibns pendest . Nxla 1a-

men m t0t4 G eometria propofitio eff . qua(ve A ]
Jic dicam) magis naturaliter vera fir. Quod -
ex numerss (in qusbus rerum omnism ima-
| gines) luceclarins enadss . Quis enim now
videt  propefitis duobus numeris 8 (> 2.cum &b oitonario ma-
jsis quam dimidsum abfivlerisyvt quinarism ; tum aterna-
rio refiducymains quam dimidium, vt binarium;relingui vni
tatem pofito binarso minoremi N eque vero adrem facstyquod
Campanus sllsc excipit propofstioms fertentiam de quantita~
tibsa einfdem generss offe intelligendam. H ac quippe concilin-
tionulla eftsquin etiam menti Enclidis contraria, vt nosycum
illsc ventwm eritymanifefinm faciemus. Immo ¢ ipfe Cam-

panus fecum pugnat,cum in fecunds duodecimi demonflriday
Z 2 aliisg

—
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alijsque propofitionibus nomssllis folidorum o a curuo rectum
auferas.

N O S igitur hanc dubitationem fic expediemmsy vt dica-
mus, ineam reltam,qsue circubom tangse, cum peripheria an-
gulum non efficere ; feilicet BC D, nullo modo angulum di-
<t debere Omnis ensm angulus in feitione confaffit, non in con-
taltn. Et vbi ceffar fedio,cef[at quoque anguli forma. Atque
vt vnw verbo dicam, in decuffatione ( Decuffatipnem hoc lo~
. co,  [ectionem fine difcrimine accipic)

Y omues angulorum Species perficimmenr .
; Duabus enim linews A B, &C D, fo

orbem, [Gilicet fuper puncto E , fixo, vt

b angulo AEC,fiet obtufuus A E F: Inde

: gue faita fuerit H K, hinc quid# angulysobrsifior fier HEA,
| ;mde vero acutior BEH:ficque continsio , donec perneneris ad
A B,(3 intra eofdem terminos concludatur cums ¢a. T i enimw

angulus. N eque dinerfaratio eft in curso . Sit anim sn circulo
A BC A, cuins centrum D, linca D Esprasexiens pevipheriam,
O [ecans ipfam in A, punctofixo, fuper guod circynducarir
ifn D E, per punita F,G, H. Tum fiens anguls continso va-

«—K E K,{nrangas circwlum. Actum linea DE,
1L %on sam inclinata sneellsgitur , fed immer[a
C inlineam BAC, quantum ad angulym at-
tsnet:non aliter guam fi B 4 H , effet linca

' recta; neque contra facity quod Aedwucantur

liges, faciantd, fpatium C A K. Namid fola AC,Jinea ef-
| ficit,qua rectam refugst ; fcd sam tamen in punito A, ample-
chatsar. Cum igitur omnis angulus in pluribus pynitis non con-
[ifiat.quam uno.; fit,ve punctum A& , tam fit ineptum angulo
conflissuends,quam mado erar punitum fe&ionss E,lincarum
rectaram . Fortafle Aices 5 pundum A ,linee recie manere
in fua rediopunciumque A , peripherse ia fua xotundo ; Regque
___urumgue

D ES

A ' H  frindentibus in pundlo K , 4d: angslos.
7 E B redos,intelligaturC D, fic momeriin

N ex C. D, fiat F G ; hing fane exryeilo-

ex yelo BEC, fiet acutus BEF.Cum-

smmer[a , vt fic dicam,linea C D , inlineam AB,euancfiet §

EE rij cum peripheriayin ipfo punito A ; donec |
ES~\ ceffante decuffatione , linea E D, faita fit
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“Wtrumque effe idem puntium ; fed lineas fa tanssim inzer [e

Welnti lambere, quia aleers altevamn penitus,omnique punéo |
yefugit; wt contraria comteapofta fiant mamfe};’om i 1dl
were [enfiss nonreripis . Do ewm ciremls [efe exterins tan-
Zentes , rectam lincam intermediam iktbatam yelinguerent .
Scilicet,fi intellsgertrmus cironbum,qui inpunito A, tangeret
ipfiurn A B G , circulum extevins : quod now parsur linea-
yum nassra . Sed demus idfieri poffe ; vt nibil in cogiratio-
werm cadat, quod fimel vipiam Geometria mon reprefentat .
1IMud samen minime vrgebit ; Immo tanto misus contailus
linearsm érit angulus ; Hiabit enim vivingue ipfarum con-
‘emrfus . Sed nos has Geometricis rationibus confirmemns per
theoremata.

CONTACTV S duorum circalorum in-
‘terior; quantitasnon eft »

SIT emmtivenlus AFBA , cxuiss centrum C , diameter
Wero A B.per cusus sxtremirarem A, ducatur linea DE, ad
angulos reitos. Et confias y ex confedlario buius decimafex-
tu, lineam DE,c8tingereipfum AFBA,  ~ ,
civeulum’ ac propterea D AF , effe mmo-
e omwni angilo ackto, ex iffa Ewclidis
Jomentiafeslicet par vitimam parté bu-
infes décimafexta.lam verointer punita
C.& By fufcipiatur in diametro A Bysen
trum G, ¢ fpatio G A, defiribatur alter
maior ciroulis ARX A. Dico ¥ AH, »
effe quantitatem . Confialt quippe circu~ .
lum AH K A,frafire interreflam DA,
& oruam A ¥, oim fit femidiameter
G A,maior femnidiametro C 4. Manifeftum qurgue eff , li-
neam DE; tangere ipfim AR KA, cirouliemsex eodens by
aufce decimafexse confeilario : acproptevea D AH, offe emni
acisto minorems. Defcribatuy tertio,fecundum maius [Parivm |
LA, circulns AMN A; Et erit ox sodom confcFarie, DAM,
vmni Ackto minoy.Sicd in infinitum , erunt ommes tontactus
guos efficiet limen DE cum crreulis duBis per A , pniluim ,
T . Z 3  qlerkm




558 &N EVCLID. GEOM. &

quorsm tentra in A B,linea,minores om

ni acusorelilineo : ac fic emues aqua-
Q R s, Jimodo aqualitas inter non gnanta
» dics poffit. Quapropter contaltus DAM,

erit aqualis rontactui D AF ;Fretque vt
M A F, contallus interior circulorum
neque angeaty neque minuat contailum
D A M. Igitur M A F, quantitas non
i eft.Quod erat demonfirandum .
. . SE D ¢pprobabimus, contalum in-
teriorem circulorum quantitatem non
effe, in bunc modum . Nempe cum omnes circsdi fint fimiles
erunt & femicircsli fimiles . Quapropter anguli , qui fiunt &
diametro & peripheria, in omnibus circslis funt aqualesyper
consuerfam definitionis fimilinm feiionsm . (Nam ab hac
equalitare angulorum non exclisdentsr angsls mixti . ) Erit
igitur angulus B A F, aqualis vtrigue angulorum K AH,
&N AM: Acproptereacontacius F A M , mbil addit ad
angulum B A F . Quare F A M , quantitas non eff . Quod
fuit demonfirandum . Hinc fequitser alterum . <

CONTACTVS linex re@ cum circu-
lo,quantitas non eft . ‘ '

M- ANENT E enim eadem conflruiione,fi D AF, fit {
quantitas ; spfsvrique dissdetnr per lincamrectam , aut per
obl'z:um. Non per lineam rectam , repugnante vitima par-
te buins decimefexta ; neque per obliguam , ve per lineam
AM.Effet esm F A M, pars spfins DAF: Atqus FAM,
quantitas non eff, vt modo probanimus.Non eft igitur F AM,
pars ipfius DAF.Igitur D AF ,neque per lineam reftam,ne-
gque per obliquam disidi pareft Quare D A F y quantitas non
eff: quod erar probandum . Hine exurgit tertium ,

CONTACTYV S duorum circulorum ex
terior, quantitas non cft . '

N odm confirnttione, protrabatur B A o Aiameter ad
puniium
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L punctum P. Tum centro P internallo extemn PA defcribatsy |-
circuins A QR A, tangens cirenlum A BF A, exterins in |'
| puncio oA Dico concalium F .A Q) s non effe quantitatem.1d | :
vero manifeftum eft ex pofieriovi demonfiratione. Nam neghe |
per linaam obliguam dsuidiourycum F AM o non fit quanti- |
284 per primam barum;neg perrelam , cum neq D AF. fit |
- quanssins, per feowydam earnndénegy D AQ, quantitasper |
candem.Quare um F A 3 E:am: nullns babeat,qnantsias |.

non evit: gued erat prob, .
E X bis emérget zmmdm,gmdin Geomsetria ne
m>3 haSenus admittendum cffe cogitanit . o
ANGYVLI,quifinnta diametro, & petis |’

pheria, fiue intra, fiue extra circulum , re&l |:
funt,& re&tis re&ilineis zquales « I

V T in pofteviori figorn, angulus B A F, aqualis eft angn- |
lo BAD ; cum ipfs néhil attrefias ob contatlum Da{ F ,‘;:; !
guantitas non eft+Cr obid QAP , refiuseft, & eqhalis ipfi |
DAP,tum DA, Witril nddar : queod evat probandum .

H E C Pelerartus hov inloco.1n epifiolis aurem,quam ad |’
Cardansm feribiz , affert liam demonfivationem,quam ipfe
‘ait plenisrem effe . Hanc igstur hic ficbyteve fiasui. In primis |
antem pramirdit boc thevrema . ‘ )

IN circalis angull, qui flune 2 diametro& |
peripheria, fant &quales. . :

S IN'T enimfuper centro A, dud
circuli BCDB,¢» EFGE , quorum
‘AinmetriBD & EG, ¢ fect E Gy
'4"“ cirmb:inm&ulgB.D.b
G.Aio duoe angulos CB D\ FED,
effe aquales. N am fi fir ¥ E D, maior
/0 CBD;(meqs ensim citra, CB D,y
smasor villo pacde erit ipfo F E D ) ac
Weferibamener plures cirouli 20
Wem cencro A ,qmersas urms boc loco )
Jatis fuerit H R LH :fict 1andem ox comtinns angments
— g == Zz ————
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angulus adiametro (o peripheria,
wverbi gratia,angalus KHL , maior
redo:quod eft comera ipfius Ewclidis
Jententiam , qui eos orones angilos
ponit relto minores . Sunt igitur An-
guliinteriores,qui ad By & E, inter
Sz equales:quod fuir offendendum .
Idem di exterioribus sudiciim.Ne-
se in hac demonfirandi ratione vl
* ¢ eft paralogifimus. Litet enim nRl-
1 La fi2 comparatio amynlorsm , quos vocant, contallus, ad an-
gudos reCulineas : dtiamsen ovis angsilorurs, qui fisme ex fe-
‘iome recfalines , @ peripherie , aliqa coliatia ad ipfos re-
dHilimeos s Einfimodi enint angialiyqui mixti dicuntur , mani-
fefte maiores, (r mrirvoresfiine .~ - ' :
R I 8 ad bunc modum demonflratis, aio consadum circp-
dorsumi intersoremsy non effe quantitatem . Super cemtro M , in
‘eaderh linca H L, pofite,defcribarmr civculus BFENB , tanto
interuallo,qranto eft cir EF G E; pofita feilicet M B,
Jemidiametrs equaliipfi A B; qui cireulns tangat BCDB »
‘circulum in puncto B. Et man!ﬂ-ﬂnm eft, anguium F BD,
agualem effe angulo F E D,proprer equalit atem peripheria~
irum & diametrorum. QuApropter ¢ sdem ipfe F B D erit an
ugulo C BDyaqualis . Iguur C BF , contaitus wibil addit ad
spfum CBD,angylum . Qunre C BF ,quantisas non eft:qmod
fuit probambem . Argue bine procedic demonfiratio cornm y
‘qua 1n tertio libro adduximus , theoremarum . ‘
. HZE C igitur eft Pelesarij fententia de angulo tontallus;
‘qua emining Enclidi eff contraria.si enins Enclides fenfiffct s
angulum conractus nibil provfus effe, & angwlum femiciren-
Ai aqisalem reitorectilineo: Quid)obfecro,rantopere d:/s'udaf-
fet , vt demonfbraret , anghinm comsactus effe minorem onmni
acsuto reclilinea , angwinim vero femicivenl maivrem ? Quid
lenim clarius, qiam nikil,cuenfmods eff angnlus contatius,ex
“Peletary fententia , mimks effe quiockngre angwlo? Quidyuo-
que mages perPicunm , qiunm angulum rectum , qualen po-

acwto!Quaproprer angulum comtaitus vere effe angwlum , ac
GUATILILALIm ; AfirmAmNS ; Ktaque adeo ancnlism femicircnli

reido

nit Pelerarius angulum [ensidivenhs ; masorem effe quoltbet | .
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 redoractilines minorem. Vnde diffolnendsa fint & nobis om-
confirmandim, angulum contaltus nihil effe.

PRIMY M sgitur extys intelligentiam effe fatemnr ;
vt sriter quantitires minima dari poffit : fed inficiamur 4 nos
afforere, angulum conrwilus effe minimam guantitatem: [m
Mo verd alfenéramus , qRemmnis Angulum contaitus , etfi ab
Euclide minov oftenfus eft omni acusoretilinzo, dinidi poffe
in partes infinstar,nen quidem per lineam rectam , vt Enclis
des demonfiranit, & oprime; fed per linei circslarem. vt pro-
pofiro angwlo contacins C AB,fiper A, A T
defersbatnr cipenlus AEH , masor cir- O —
cilo ABGytangens rectam C Dy A;
fet angnlses conralins C A E , minor
angslo contacins CAB.Quod f; adbuc -
maior ciresius AF 1, deferibatur , evit
mnlto minor angulus contalins CAF,
eodem angwlo contaitus GAB. Atque
it# finefine femper minorern angalum contacins cfficiem us
Reperisnr igitnr inequalitau inter angulos c5talluiim,quans-’
wis quilibes sorum minor fit acnto retilines. guocungue .

emadmodum quisic angulne acttis mi-
nor eftredto, O tamen quoliber acuto dato,
sminor Anrk poterit , cum Ainids poffit infinise .
Ve angnius acktus B A C ; minor eft reito
B A B0 tamen fi ducatur recia A D, inter
AC,AB,fict acutus minor B A D. Quod f§
aliaveiia A Eysnter A B, A D, ducatur, evit sinults ininoy
acutus BAE,nac vnguam finis erit buins decrementi.

P AR I tatione afferimns, angulnm contactus auger pof-
fe infinite,ita v quoris angulo contactus propofito,denttir ali
maiores fine numero. V't in fuperiori figura circnlari , angnlo
comzaline C A F maior eff angulus contalius CAE, & mul-
0 maior angwlus contalihs C.A B; Arq, itn deinceps, fi mino-
res femper civenli,quam A BG deferibantur, tangentes redtd
CD;im Ayaugebitnr perpetso angulus cntafins ; [emper ta-
wsens minor exifter quouss vectilineo acwto . Quemadmodum
quiosise angulo acuto dato , dantwr alij Atuti inniimeyi maio-

nia Pelatari; fophifmata, qua in hac digreffione adduxit s ad |

res. Ve in proxima figura, angulo acuto B A B, maisr off
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acutus BA Dylr multo adbuc maior acutsss B A C . Quod fi
aliareiia ducatur inver perpendicularem AF , ¢ redam
A C, fiet adbnc maior angulue asutusy nec vnyuam finis
erit buius incrementi Sicut igitur in Eussfmodi incremense
permenimus Ad aligaem angulum acutum , qui fis
aqualis angulo recto,vel inasor reéto, nifi mcstus angulns ms-
tesur im rectum, el obtufium, fed femper veco, vel obtufo mie
nor ¢ff angulus acutus : 114 quogue in atcrerione angsli con-
tactus nunquam dasenimus ad aliguem an contalus,
gui Lqualis fit Aciato angmlo rectilineo propefito,vel maior acu
20,131 angulus concalus musetiar in alism angslsom mixtii 5 |
( qui quidem efficitsr & duabus liness fe fecantsbus ; cuisfimo-
dseft angulus fegmenti . ) fed angulus contaius acwie fem-
per minoreft.
E O D E M mods neganus, nos poneve angilum. fermicirs
enli maximam quantitatem . Immo affevimes,quolib et an-
awla frmicivenli propofiro, quamuss oftenfus fie ab Euclide ma-
scr omni acuto angulo rectilineo, infinitos dari poffe maiores .
Ve in eadem figura [uperiors circulars, angule femicsrenls
B A G, maior ’:)/} angwlus femicirenli E A H , & multo ad-
ouc maior angulus femicireuli F A I ; Atque ita deincsps, fi
‘maiores femper circuls deferibantur, quam A F I, tangentes
redamC D, in A, augebitur p:?wtao angwlus femicireuli o
[emper tamen minsr exiftes angslovecto C A I. E tonerario
vero y angmlo femicirculi FAT , minor eft angulus femiciycn-
i EAH , & mslto adbuc minor angulus femicireuls BAG o
mec unguam finis erit huius decrements , & tamen quslsbes
maior eft quostis angulo acuroredilineo , licet infinite dimis
nuatur , vt Enclides demorflraust . Qyensadmodum quoni
acuto angulo dato,intueninntur alij guidem maioresy alij vero
minarcs iuinumerabiles . ‘
QY O D autem anguli contallus fint inequales inter feq
& non omnes 1qualesy vt vnlt Peletarius,fimsiser (> angua
Us femicireulorum o ex co manifeflum eft, quod angulus quilis
bes confifiit in vnico punddo , ¢ linearum inclinatione , qus
non in directum iacent,us conflat ex anguli plani definitione,
Hinc enim fit , vt equalitas angul ornm eiufders generis re-
guirat eand:m inclinationem linearum , ita vt linga unius
eonuenian® omning linzis alteriss,fivims alteri fuperponatur;
' . Ea

T
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Ea enim aqunlia funt , qua [ibi mutuo congrusnt 3 inxta 8.
intnm . Cxm igitur sn angwlis contactus y met non in
angulis femicireslornm , nequagquam reperiatur femper ea-
- dem snclinatio,qmod ( vmo [iperpofito alteri ) lince eorsm non
[ioi roipendennt , [ed provfus inter f diffideant , vt ex fign-
ris fupersovsbus perPicsnrs oft ; Non ersnt ommes anguli hu-
snfcemods inter (¢ aquales . Imamo quilibet angulss contaitus
angeris o dinidi poterit infinite per lineam curnans , licet per
reciams fecaws wequentyvt relle oftendit Enclides.Cusus etiam
roi bhac afferripetefi canfa . Si enim linca comtingens civen-
Inem concipintur moweri circa paniium contacius smmobile ,
consinno circulsm fecabit , donec itersm ipfum contingas :
T unc enim primum fecave definet circulum. Quare fi vel mi-
nime inclinars intelligatnr fuper punito illo contadius fixo, fe-
cabit circulum , cum in uno tantsum punito linex rela ciren-
Inm poffic cangere, vt ex 3.propofibuins lib.collsgimms.

SO LV M igitwr illi angsli comtattus, pariterq; illi dun-
taxat angulifemicircnlorum aquales inter facrunt, qui effi-
cisntww # peripherijs aqualibus : I8 bis enim tantummodo ls-
nes fibi congrunnt muiso . Anguli vero contaltue, qui effi-
ciuntur A peripherijs minovibus , maiores erunt ; Et qui ape-
ripherijs maioribusymineres. Anguli denique femicirculorum
IMAKTINS IDRIOTCS, MINOTNIN AKLEN MIINOTES EYNNL, VE on 0b-
[fewre intalligi potefs ex fuperiovibus figuris. N eque enim lineg
salism angulorum fibe mutuo conxeninnt -

- CONSTAT ergo,quemmnis angulum contaius babe-
repartesy (e unsm alseri polfe aqualem exhiberi , ac vurfus
inaqualem,nempe maiorem , vel minovem : quemadmodum
& in reliquis_ angults omnibus fiericerwimus . mod stiam '
de quocungue angslo femicivenli dici poteft . Nonw igitur recte
ineelloxit Peletarins, angulum consniss minimam sffs quan
titatem, angulum vero femicivcull, maximam, .

. DEIN D E nenefl, quod anxium reddns Peletarinm |
prima propofito decimi libvi . Ea enims intelligendn off tam
de quantisapibus cinfdem generic , quam diserfi, dummedo
“vgranis multiplicass alteram excedere poffit 5 crsisfmodi nen
Junt angulus consadus, & angmius acutus vedilinens . Nam
angulns quilibor contactis fiue bis fkmatsirsfine ter,quaterne,
Jine denigque queties libuerit , feroper minor cft angulo acsso

reiti- §.
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| nov quantitss propofisa totics, donec excedat maiorem, vt

rettilineo-, Sinamque quotcsungue anguli contalins vt cem-
tum, inter ¢ equales anguinm acutum reilineum excedes
rent , vel (¢ illis aquavent ; effet quoque unss ilorkm maior 3
vel equalis illi angulo acuto rectilineo, quicft centefsima pars
provofiei angwli acuti rectilinei; quod sfft abfurdum , cium qui-
{iber angnius contaltus minor fit quocungue angulo acsto re-
@ilineo, velut ab Euclide fuir demonfirarum . Quare nulls
modo ex illa propofitione colliyere livebit , f£ ab angslo acuta-
maius , guam dimidinns auferatsir,ac rurfus ex veliquo ma-
susyqiam dimidivrh., idd, continuo fias,relingui tandemn an-
grlum acnrim minerem angulo contadlus propofite;quonians
angulus contacins, vt dicthm eff, per quemcunglie etiam nws
merum multiplicatus , finé quantumuic auilus, fempir mi-
nor exiftis angwlo acuso ; mec mquam ipfums fuperare poieft :
quod tamen neseffario requiritur ad demonfly ationem illime
propoficionis . V't enim demonfiretsr , multiplicanda oft mi-

wvidere licet apud omnes interpreses Euclidis . Vade Gampa-
nans y Vel poriks ipfe Enclides por Campansm, qurndo in Ste:
reometyik a cirsorecium asfert, vel contra , ve vuit pri:
ma propof- lib. 1 0. affumit femper tales magnitudines , 48a-
sum alterstyn multiplicat a alteram excedere poréft .

- I A M veronullavadione concedomses Peletario, angulum
rantummods effici & duabns lineis fe fecatibus. Sufficit onsm
wt angulusefficiatur, duas linoas in plano ad innivem inclina.-.
Y624 tamen, Ut 800 in divectum idceant, vt conitat ex an.
guls plani deferiptione tradita ab Eaclide,quangieam fe mu-
1m0 non fecent , fi producantuy ; cubufimods funt péripberia,cp
Jinea roldaillam rangens,vel etinm dua peripherin [z tangen-
23, Quare Yere angulum efficiuns, vt ansea dixinms .

P O R R D demonfliario Pelutarij,qien conatisr oftendere;
zontactum interivrem ns effe quantit azem, willins eft momen
1. Quamuis enimomnes anghli contactus y gui efficinntur
alincatangento,@y peripheria , minores fin? quoliber angnly
ACKLo 5 NOB Lamen proptered inter f¢ dmnes aqisnles % necef-

[feeft fed porefl alio alins masor effe , G imindy ¢ vt diximus :
madmodum etinm omnes anguli acwti minores funt an-
gwlo reco, & tamen ipfi inter fenon funt omnes aquales . Sit

tiams ommgs foremeic A (Ve ox rebus quoqne narwralibus tx;m:
. Fums |
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plors afferammns , ) minores funs bomine , vel monte, cym t4-
oven ipfa inter 2 valde fine inequales. Quare non reéie con-
clndit Peletarinsycontactum ineeriorems nibil effe, .

‘NEGAMUYS deinde, angulos [egmentorum [imilinm
aquales offs , ficus ipfe affumit o fequents demonfiratione : |
Negua enim boc Exclides fignificnscsé in vitima definitione
bmiss tertyj libri ; Sed docwst ea Jegmenta effe fimilia, in qui-
bws angnls relilines funms aquales, vel que angulos rectilineos |
eapiuns aquales;non ayrem quornm anguli aguales exiffuns.
Immo magnum dfevimen eft inter angulos in fepmentss , (>
angslos fegmentorsim, vt mperte vonfiabis ex. progofitione 31,
busins librs . : i

E X bhis facileveiicientur reliqgus Pelesarij demonfiratio i
nes.Angwiss enim contactus, qus efficitnr alinea tangente ,
&> peripheria , diniditnr per lineam circularems , ita vt con-
taclus interior fit weré pars eiss , cum conzrarium nullo modo
- oftenderit : Eodem paclo angulus cont aftus,quem conflitunns
duo cireuls (o sxeersus tangentes, digiditur &y per lineam cir-
cxlarem, (> per reitam , quaverunguetangst . Pare vatione
theorema sliyd vefellisur , guo afferuit . Angulnm [emicirenli
aqunlem effe angulo reio rectilineo . Excedit namque reétus

angulnm femicirculizangmlo illo conta8lus, quem ef- ?

L ficie linea tangens , (o periphersa . Pofireme hallucinatus eft
Pelesarins in illa demonfirationc,quam ad Cardanum

mifie Exfi enin angulins femicireuls in masori cerenlo masor
eft angulo femscivcnli in civenlo minori : nom tamen propterea
efficitser, vt aliquis angulus femicwenls masor fit angulo re-
&o . Semper enims reétns angulus fupeyabie quemnis anguluw
[emicireuli y anguloille sonsaus, qui efficitnr.aperiphoria ,

O lineatangents. Quemadmodum etiam quonis.angsilo acs- |
'} 10 propofiso , Aari-poffumt alij maiores ; nungsam tamen ali-
Quis. Acssus recinum axcadet , vt inpracedonsi figura cernere
 licet.. Conflas igitnr vx bis, anguium contatlus vere affean-
guinm , desponfiratsones antem Peletaryj [ophifticas effe ac
nwlling womenti 5 bowvined; Geomatra prorfis indignme.

H ZE C perrd meade angulo consaiins difpuratio adeo
Pelstarisms commonit ; mauepsvisrbanit, vt lefam effé om-.
nino , azqus offenfam exiflimasionem puzanevit fuam . Qua-
re annis fers quinqyc pofi mei in Exclidems commentarij
cditionen
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editionem , boc eff,anno 1579. pro fui Aefenfione Apologiam
inme confcripfit:in gua tamenneq; aufus efl folutiones meas
hoc loco adductas infringere, ans impugnare,neque opinionem
Sfunm s nouam illam quidem o & inandizam , nonis yationi-
Y bus( feilicet nullas babebat ) confirmare , fed verbis.dunta~
xat, (o connit§sfe defendere conatur, vt facile 5., qui eam
perlegerint , iudicabunt . Huic ego Apologia iam pridem non
LA mei purg andi, quam veritatis tuende gratia refpondif-
Jem,nifi me ab boc confilio gransffima eruditiffimernms bowsi-
num audtoriras, gui eam reiponfo emnino indignam ixdica-
bans,rexocaffer . Nunc vero quomam locus bic & me pofinla-
re videtur,vt in fecunda hac edstione patrocininm voritatis
irerum [ufiipiam non alienum effe duxi,breuster calumpins,
atque imurins, gusbus frequenter mein ea Apologia afficse
guanta patero madeflia, depellere. Quamuis ensm boc a me [
Gum iam fit anvo 1386 .n meis triangulss [pharicis, vbi ne-
ceffario de reipfa,eiufq; Apologia mentio facienda fuit;quia
tamen fortaffis won omnes librums illus mexm videruns, ope-
ra pretium arbitratus fum me fallurum , fi sotam ilam re-
Jponfionem hicyubi proprius eins locus eft interferam, vt beni-
gnws lecier incelligat, fine casufa eum tanto animi dolore , (>
sracundia,quantam pre f¢ fert,contrame exarfiffe , falfogue
mshi impofuifle multa:me ansems é comtravio nullum ver,
irmriofum in illum effudsffe, ans connitinm, qued frufivain
epiffolm nuncupatoria criminatur , vbi me & eonwitijs now ab-
Sonere, aperte tefiatnr. Atque inilla Apologis nibil adeo me
offendit, quans quod rae Peletarins non [ynecre, fcd animofe, 4
ntqwc adeo inuidiofe feeiffo infimulat , vt enm sn meis com-
mentaris velreprebendcrean , vellaudarom : que fane vitia
pefills femper animi effe dnxi, & ab bomine liber aliter,Chri-
Jfianed, educate alicniffima . Vernm ¢a quam longe abfint
1%m & noffre Secietatss dsftiplinaytum & mea confuctudine ,
.| memo emrine,qui nos ae nofira nority ignorat . His wero , qui
nofira minime narunt, bic ipfe liber fide facset, [yncere omnin
dici,nibil inwidsofe,nikil animofe: plane ve veritatens quafi-
| 2am,non cuinfy; ancloritatem contemptam effe appareats .
Neque enimn mki tantum derogo , ( etfs nibil arrogo) ut mi-
ki uni interdiltum putemyme,fi quid in alienss feviptis falfum
videntur,c4cafionc oblas s, cur 1d mibi minws probeturyoften -
dam;
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dum ; modo ( quod pudentium, ac bene mor atorim homimum
confuctudo pofiniat ) id fine connitio , atque irrifione faciam:
Hoc antem liber ipfe;qus in medeo et , ita & me faiium effc
clamas . Esenim vt totum bancdibrum persolutes , ne ver-
bum quidem vnsnm veperias, quod vel pecicm maladiéti ha-
bear, atque conuitsj. N & in feholio boc de angulo contadus iu-
rare liguido poffers , mehil me minus cogitaffe , quim vt Pe-
letarivm obtred andi animo oppugnarem ; fed :Zud hatuiffe
propofieum, (fi modo confequipofforn ) we funs effet verstati
| docms . Quuod guidem ¢ liberins feci, qudd Peletario ipfo non
modoinnsto , [id etimm libenti exifssmani me effe faciursum ,
quod vel ipfo anttore facerem:qui now & Cardano folum ai-
- que Campano, fed etinm & Proclo,T heone, Apollonio, Eratof~
thene, P appo, Prolemso, Hippocrate Chio, G esrmetria lumini-.
bus,ab ipfo denique omnium makifivo Exclide diffentire non
iranit. Nimwrum quia, vt ab eodems in Apologin vere di-
Eum eftyin omni doitrina prafertim verd in Geomesrin y non
axilorstas eft pectanda, fed veritas : quanguam nen video ,
qui amicus veritatis fit 5 , apudq:mn verieas odism parit ;

nifs forte aut decipi f¢ man poffe arbisracnr , qui solamina ills
Goometris n-u;f incerdum pradicat, aus vevitatem in alis-

1is rebus amas, ac quarit porins , quAm in fuss . Equidem fi
quis me in re quapiam (qued pra znum ingenyj imbecillita
te fieri poffe video ) ern}c offenderit , na ego maximam illi
Lratiam habusro , qui errantem in viam veritatis reduxe-
rit . At enin probat fudism vevitatis Pelesarius , commitia
ferrenon poteft:qua tandem conuitia ; vogast D omonfiyatis-
nes mes appellas [ophifinatn. Nunc demumygnae consitia &i-
] cat,intelligo. N i'nisa nulla in meo hoc libro effe cortd fFio:ub
bis (fi connitia funt ) faseor me non abitinere. At ego bomo
[implex, be ignarns verborum, conwitia %[c am duxi,
cum vere diccrentsr. Neque cnim, quo ako vocabulo demon-
firasiones plane faBaces,Cr aduiterinas sppellavrem,habodi :
neque vero philsfophorian , ac M athematscorsum confietndo
Loquendi magis appofisum milsi verbum fuppeditabat, Acce-
dit,qudd cum & Pelerario, bomine in lquends confiderariffi-
mo,germanas Campani , Cardanique demenflyationes pa-
ralogifinos %Icri viderem , ax’:'_?i“mi in falfis eins do-
monfirasionibns refellendss impunins perfimils me vocabul

vfierum.
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A quam non Geometricasiquippe in quibus figuram vnam al- |

| tresur, &> quiod cmnes fepe propofitiones hoc modo, vt ait, pof-

A riwm iure carpere potusffem, fi id mibi fuiffet propofirum o vt

{ actheoremaribus . Nam non fatis intellexiffe vidersryqso pa

| confiruere ishetur , licet mente cogiter magnitudinem propo-

| 1.42quein propofi2 4,lib. 3 .quamspfe 23.facit ? In his enim '

vfurum.Quod fi fophifma contumeliofius verbum eff .quam .
paralogifmsusysn Gallia o ignoftat confuctudinis eius ignaro ,
atque exiftimet, me paralogifinos dicere voluiffe . Atque wt
plane inselligar Pelerarius, me non contradicends stusdio illa
feripfilfe,mecum una éonfideret , quantam miksi materiam
[ui refeblends dederit,fi homines refelleve potiys,quam rem
qua tum agebatur,explanare in animo fuiffet: quanquam oc-
cafionen; cius veprehendendi in finum Aelatam fapius omiff, .
ne sllum mihi delegifc viderer,in quem potiffimuts incurre-
rem. Quam praclara emm occafro fuit in propof. 4. & 8. lib. -

omnibus resjcit demonftrationes antiquiffimas Exuclsdis, tan-

teri fuperponi concipere animo operteat : quod pfe a Geome- 1
trie dignstase putat effe alienumm , bac folum indudius rasio-
ne,qucd fuperpofitionem sllam mechanicum quid effe arbi-

[int demonflrariy esiam problemata,in quibus aliquid propo-
nitur conflruendum : atque in bususres exemplum adducit
propofe2.¢ 3.1ib. 1. gue problemata funt . Hic certe Peleta-

al(d criminasur;maxime in eo,quid eadem racione vfui fore
existimasit fuperpoficionem in demoftrandis problemaritus

&0 Geometra fuperpofitionens illam vfurpens . Negue emsm
wolunt,re ipfa faciendam effe figurarsm [uperpofitionemy(boc
aniny mechanicumn qusd effes)(ed cogitatione tantum,ac men
26, quod opus eft rationis arque intellecius . Itagque in theore-
matibus quidem locum habebit genus boc argumentandi , in
problemasibus vero non. N amque intheoremaribus , proprer
magnstudinum aqualitatem , inaqualisatemue , qua, vt no-
tanponstur facsle inselleus cuinficis fine vila bafitatione com
prehendis, unam vel non excedere alterams o vel excedere,, fi
Animo concipiatur wna alseri effe fi erpfu,qumnb re ipfa
pon fiat illa fuperpofitio, vt in propof.4,lib.1 fa8um eft: At in
problematibus,in quibus magnitudinem quss alteri aqualem

Jetam transferriin alium locum , non tamen propterea guic-
guam efficses, cum ve ipfa sranglagio nulla facta fis: Vs m:'r}m
, ’ ) , o

2
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Zurarum fuperpofitionem,non quidem re tpfa exifiensem , fed

. Iaé tam inconfiderate proferre.Scilicet verum eft, quod philo-

Jir Peletarism fibi perfiandere potsiffe,propof. 2.6 3.lib. 1. &

alias pene omnes per fuperpofitionem. fins transiationem linca
yum, figuramimus poffe demonfivari, [ hoc modo argumen: an
di in G eomarvia vii liceret. E¢ cevte hae inve non fo/um Eu-
clidems in crimvan wocar Paletarins ; vernm etiam Archime-
dem, quo , apeninm insicie, scutior in demonitrando, & fibti
kior fuit weme, ciss[qss commentatorem graciffirmumyeumque
doctsffimum Entocrum Afcalonitam , qus vodem argumen-
2andi genere vinntur in aqueponderantibus o immo vero ¢
omnes Geomerras redargunt nece(fe efs, qui mow varo hoc args
menti gensss Adhibent . Sed videamns ,1;:) 2andem egregine
bic nofter Geometra,qui omnes aliss G cometras reprebendit,
Jit denolutsn.Viderar Poletarine, (nogque enim rem adeoma
nifvfiam viderenonpoeras) fi bunc modurs avgumentandi ¢
smsedio tollas, wniner(am fo. Geonatyiam funditus ensrtere
cum plurima , eaque pracipus propofitiones in Gewmetria de-
monfirentsr ex propof-4.0p 8.5b.1.0r ex 24, 1ib. 3. qua gui-
dem alio nrodo demenfivari nequennt , gram per illam fi-

cogitatione duntaxat, v dixi,comprebenfam . Qud igitsr fe
werteret 2 quid agevas ? Exccogitasit fane rem magis & Geo-
metria aliowiiy quan eft fuperpofitio illa figur arum,Coaltss
anim eff afferere,propofitionem 4. lsb. 1. cffa definitionesn an-
gudorum aqualinm o ( & guie vngsam talem andiust defini-
tienem 7 ) atque adeo concedendam sam offe fine demoniira-
tione:propofitionem vero &. siufilam lib. prancipium offe per [e
gquoque norum. Quod vt credibile magis sfficiat, ita feribis in
Propefitionem 4. 1ib. 1. ( Etenim nulla euidentiori {pecie
equalitas figurarum dignofcitur, quam ex laterum ¢qua
licate . ) Tdemd, quafi confirmas , Gn repatis in propofitionem
&.einfierns lib. dum 114 lequitnr . ( Quis enim negauerit,
duas uperficies effe ¢quales, quarum latcra & quanti-
tatc, & numero funt ¢qualia i Her Peleraviss, vt dicte
propefiviones Enclidss fine demonyfiratiene admittantur, com~
maencatses efi,fed que omnino falfa funs:ve magnopere miran
Aum [ie,potuiffe cum propofitiones & Geomatria prorfis alse-.

[fophi afferunt ; Dato vno abfurdo, caterm confequuntur. Af-
Jumpferas enim Pelesariss propofog.Cr 8.1ib.1. proprincipjs:
As  quod
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quod quidem falfums eft, asque abfurdum . Vnds ad ons ab-
Jurditases nece(fario dameniz ,quns atiam illi , qué vix midbuc
principia Geometria arrigerunt, vel facile vitare potwiffens .
Nam quis non videt, Rbombum,ér Quadratum, etiamfs la-
tera habeasi & quantispre, numere aqualia, poffs tamon
inter [t valde effe inaqualia? 13 quodin Pontagons groque
aquilateris,Cr in alys figuris plurium Intornm agqualium cer-
i paseft : quod won oft bwisa locs pluribus verbis explicare |
Cum ergo in onpnibus figwric mulsilateric inagualssas reperia
suryicet laseratrnbeant dr quantitate, o mumere equalia o
demevfirandum fuit neceffario Euclidi , aqualisatem trign-
golorum colligs ex laterum aqualitate,quandoquidem in alis
Sgwris eanon colligitur . Quare noqus propofitio 4. Definitio,
neque propoficio & principism erit ; ‘:f"‘”“ omnes propofi-
tionesyqma slic nitiitur,que innsmerabiles propemodsum fune,
corruans nece(fe ofi,nifs demonsiraciones Euelidi recipiantur
| i illis propofstsonsbus, cum alie modo Aeonfirari nen poffins .
Demonfiratio enim nowa propof. 4. quam Peletarine confine
xit, nihil aliud eflyquam (vt cum Legicis loguamr ) peticio
principsf . 1d quodper(picunmm erit cuslibet 5 qui sam dilsgen-
tise confiderare voluerit, N am in e& folum confiruissm unum
triangslum pofieriori ex duobus datis aquale,immo idems, as-
que boc ipfum quidem ineptiffime, cum ad id prafiandum cir
cwles deferibat Pelesariss, quibus samen in demonfiracione
non Vbituryqued vitisfum omnina eff in Geematria : Deinde
inferestriangwium hoc conflrulnm, quod a pofferiori ex dwo-
bus propofitis non &sffers,priors cffe aguale , fine vils Aemon-
Siravione;certum anzem cft, hoc ab initio propofisnm fuiffe, vt
demonfivaretser Quocires manifefie principism petit, cumm o4
dems facilitase fbatim in principso comcluders potuiffetyesinmfi
nullam adbibuiffes conflrucisonem , sriangula propofita effe
equalia;quippe cum confiruitio slia ad rem non faciat.ldem
dscode demonfirasione propof. a4. lib . 3. guam stiam nouan
confimxit: qsod corsm indicio , Ad quorms manus sigs com-
wsentary persenersns relinquo . Praterco alia loca ivnyme-
rabilin.in qusbus abutitur propeficisnibus Exclidis in demon
Sirands,ve quid plerung; fecundam propof. lib, 1. infeite pro
sertia affumat,rc. N eque episms mibi in animo nunc eft o eids
commeétarios examinare,[cd folum calummins, quas frequen-
. : te
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% # calumnijs ipfins Aefendam, omnefque infidine, ac falin.

vesin fum Apologin mibibuitys we depellere.Gua cié i fint ,
qued slle falss de me,veré ego deillo dicore poffem,rubene swe,
(vrsins verbis wtar) Encleds interpresem contsgiffe, quinem
wrns Thesnern, as Campannns emender , fed ipfiom Buclidi

easnfa reprehendas 5 guippe comego Enclidem (wiipar

csas,qnas contys sum inflraxerns, detegam ac refellams . Lie
queet igitur,me en monte non fuiffs, vt Belerarium redargice-
yoms 3 oNTR 10t A tandos errores diffiraulanerim-: quos ego ne
neswe guidems in lucom prossliffem, nifi vellew omnes G insal
ligere,quantums Pelstarins a me o de quo tam acerbe queri-
1xrytum bencficium meceperit o Or o% bress bhac diffurnsione
[raBin aligpeid, veidis nrifque percipere . Nsnc vt,quam dfpa
risls anime in me firrit, agphveas ', eins calumnins brenirey
exponam , srgue itarefelam ac dilmam, vt emmes sculis vis
Aexnz,ens effe cnimmning : Inquo tamen sinfimedi 1 me o~

deter, m:t'no&limﬁu. Negws enin illi , vti promocamit »

PRI MV M itaqre mibi sbijcit Pelet avivss guid in vivss
arionibus citandisitn me gofferion, vt fr gue modo ne

men ipfius futprimere pwlnéfan,:d e ofiendam lshencer fuif-
St fattsrum. Quid quamm fiz falfum, facile inndicabuot §, qus
Weeos commentanios. legering;com phique exws beworifice ap-
pellemsyeig, pinvimas demonfirationss afcribam comquam pré
Priss,qups samen aliter,qunm ipfe, & multo brexins demon-
So, 0 imerdum esimm (qued mainseff ) vwinser(olins, vs li-
sdo conflas ex §s, qomn toem adpropof. 3 8. tum. ad propof. 45,

h. 1. ox Polerario demonflyans,ve alsa intevim tacs

Wan imisirin wsibi wemdicare porsiffem : vt miver , quid ils in
Wonsein vewerst, ida me params fyncere , wtq; adeo inwidioft
Fatum exiffimareyqwod ego verebay, ne nimis ambstsofe far
ﬂ*x::afptm indicaret , Quod vero propof s 6.lib. 3. &rin
priovibus dnabus Aefinitionibs lib. s ot ipfs ohijcit, animafe
VP eg0 fateor libere,quid de sins demonfiy avionibus fentirem,
axcpofleiid focy, vr samm amen dixiymon cusu[quam ladends can-
Jo.fed guarenda vevitatis. Ea ewien eft natwra, & conditie

devatio akbibebirur y vt modefiia , qua bomivers veligisfumn |

20rum, 436 ib er alibus artsbus ddnt opevam , vréginmli alser. }

wirorius intordum fonsowsios ismpugnet, non tawen idsirco
) ' As 32 . 0dys
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04ijs potins,quans ingenijs inter fe siviave videasirur . Qui fit
alsorsms [enfiis ignovo, equidens , vt fupra dixi , ita fum ani-
m0 o 2 fi quis me alicuius evveris in demonfivando commilfi
RAMInEretyoi QUAIN MAXIIINE QYALinG haberorn: atque ve ls-
bevius id facerent , enixe vogans nonpasncos , fr nunc itersm
o0fdem, atque atiam alios amici oratos volo. Scio enim, quam
facile poffis in fisis quifyse insentis hallucinari ; video ( quod
ipfe Pelotarins in Apologia [apienter affernit) omni-
bus Z:mnnha commsune effeyus peccent . Deinde quod im ad-
dszionibus adpropof.47. lib. 1. ciss mentionemn non fecerims ,
10ons of}, quod agre ferat, cusm ills propofssiones mon fint &b ipfo
inuents . Quadam enim multo tempors ante ipfim demon-
Prace funt vel 5 Campanoyvel 4 Procl, ans T , quafdi
wero Aeinonfiraui egomet o antequam ipfins demenfirationes
widiffem ; qudd adeo manifefie fint, @» fasiles , ve mlla pro-
basiene egoant , fed fint inflar covollariorsom propof.ay.vt nal
Laprexfus lans, am ghoria ills accoffima viderstur , fi maxime
o6 nb ipfo snmevraseffe (quod tamen verum non cff ) pravii-
caffem;cum ens quilsbet, modo primoribus Inbris findis M a-
themasion degufiarit, nullo negotio ex illa propof. 4. colligere
| poffit 2 Ve non videamn, cur tanderm eas propofstiones tansi pon-
Aeris effe dicas, enrn fint omnium isdicio lousffis; adesut in
Merifque envim nec ipfe Pelotarins desnonfirationem vllam,
proprer carum exideweiamy adducar, fed cac niclla probasione
agere fatemur . Denigue won oft , qued tantopere mibi fuc-
cenfent idcivco,quod-confirntionemn Pentagons equil ateri, &
aquianguli fuprn datam reltam lincam finitam oi von.tyi-
buerisn : guoniam in e confiruddenc uibil provfus ab eo fum
murnatns 2 quodijs dyudicandum velinque, gui mesm eum
lins sonse contmlering. Nams (e 1ea omnino diser(s
eft, ¢ e in fus mirifics ( ur alia pecenss tacesm ) abusitnr
propofitione 9.5ib. 3 .cum ex aa probet , punitium qusddam cffe
centrum circwli , qui nondum eft defcriptus . Geometra fand
Aisciffet,punitum illud effe vinfimodi, vz civenlus ex oo defevi-
prus ad snterunlium csunslibet linee ve@a. ex illistribus, qua
$bi oflenfa fame uqualss , tyafeat per extremitates reliquarii
duarsm lincarsm aqualiim.N am propofizio 9.1ib.3.8ihil eo
lsco adrem facit,com propefiisum ex ipfn confirniione poffis
conclndi, Cr ex demonfiratis, vt proxime dixi o etinmfi pt;p-

fitio

»
«
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fovio illmvern non effet . aut mufanam demonfiyataddess
caLsimm commitsit ;{mm bﬁ:niim pnpgﬂnmbnbh':
in quibns velinna figurim re3nimeasn , vel tirca eandems
circalns defiribendus oft . Quidfi idea fum repreboendcndns,
guid propefilionem . wwam:y mite aliter 4 me, & brenins Ao
monfiratam, oi wom kfcksp/orim , sow vides,quo padto in idess
ipfe vitism nom inchrrit, cum . problesna boc (Propofitis dua
buslincis inequalibus, potentiam maioris fupra mina-
rem cognafcerc. ) mltis, foculis anteipfum a Theone do-
menfiratum f1bs nrregis, ‘x/ihm de canfa, vt avistrors
onillnd wien vations , longiore tamen, demenfivanit. Mitre
¢ slisd problema, ( Dato angulo refitlineo gqualem
angulum curuilineum confticuere.) quod in Apologin fuis
proprowm appallas., sdemg, hadenus. aensw ¢ffo gloriam
sax’s comramen ilind ipfim egoex Proclo , quiowltis amte

ot farwlis florwis o in S.mlee braninsa e clarins |

Aemonfirsuevismr, Nais,ox 0058 [0ce oftendi, fi refi s linea da-
10 angwinm redilinoss comtinmt es ponaniss: squales , (2
cirva ipfas dwo fomicorcnli ( qus aquales erwins ) verfius eaf~
dem parses defcribantwn,illice conflitntns erit angmius cnrmi
Iinens dato angulo vellilineo aqualis : Neque opss off 1004
bugibus wii, quot Pelatarins ad eam. rvemw

adbibas 5 queamuiss obur dommonfivatsionis ipfiusidem fis, qwod.
mos. Etqued magis mivandunh off, fatetur Pelelavivisy fomoi
demenfivdcionem vidilfe,dr eam nib"ldmiamﬁ&i audetytan-
quANs propeines,axrogare . Eot sow Polesarins ¢ ol
powecas demonglrationss parsm bonefiecvt miki 7

bi fisbdnctre conaeams . Quis Ausems oo vides s id ewim in al-
tere usenperare,quod ipfe Lbi gloviofum putat  Itaque mite
verinn, ac inflins codern slissen crimine ego,quam vlie me, conn

demnare paffirm ; oum ' ioncirn illavbesms inivom.
mmm.-pptllawrimwapﬁ[ :;:'d 6lna cing Romon , 05 74
Hones & e expbficasgresionerion . <, .

. D RIND K angulum sonmsalius, ¢r atntuirelilines
séisfdern generis offescontr e piuribus verbis conicow often-
dareSed mefoie que woada Bherr as, quol dititurys fespo.Seimm
comtineriooc of, virnmagua wnghinmn plancm offe; quod acu-
tus mnguine reciiliness Vol ssinm yelius: eonflars poff g:;i

As 3 anyule
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wnignlecontaclus,Cr alio amguia mixto : gtudaqnepg o
quoviinivnguam Geometyanegani . Ego angulos illos einf~
dems o[fe generis negawi bas folum da casifs, quod anguius com
sAds multiplicarné angwlium acusum velili-
e [MperAre Requentyvt in  febolio beins propef. 16+ ensiden.
swr offends . Hinc enins fit, vt sitey ad alrersm proportionsm
won babeas, argue adeo quedammodo dinefi generis fimt =
w3 eadem de uaﬁ timoaveBia finisa, & infinita
wom confentin effe einfdem gemeris , cum ulrera ad alreran .
m?mwbdm 3 pmnkﬁabuda»ymm
s wimirsms fub linea refta,comprobendamsr. Hoc ita~
qwa ferias, vt collsmalfe videatisr : memu fa-
u‘t,wll'mnb:t wungquam s ien long n/!* qwd o propoﬁc
18m . Magnisndines Axsems, quarim alsera
porsms [Uperave nequit, non cenferi sinfAem gaum.( qaod ad
proportionens attiniet ) licet fub cadesngencre quantitatis, be
oft (b longitudine,aut lasstndine, ast profundiinte , asus ns-
more, udom,lqndo ‘wnfins ex depis. 5 Jib. s .wbi Encls-
Ao fasis pov/Bicne explscat , owinfrmods debeant effs magnisn-
dines sinfders generis, inter quns propertio reperitsy . Quare
Aderine alij, Peletariss homo confideratus quam cogitate me
moogisansem bominens appellarit:; quafi non rocls intellexe.
i, gus Mag;:mﬁ:a ﬁ:::fdom Xonoris, qua non fint N i+
aws enims dsxs (id quo uﬁuxmwtw
;’n’aguudam qus [wb dinerfisquantitatis generibus collo-
sonewr, guales ot linos, fiperficies,corphs, acmumerns,altes
ratram stu poffe multiplic ari,vr alserim fuperes : I quio,ne
mine reluctanie , fruftva fofe [nrigar, vt docent , id fieri mos
poffesfed de illis duntazas magnisudinibus fum locksus , que
cxm ineodemn genere quantitatis verfentwr,diserfi tamen ge-
Mevis conferi poj‘m quals funt fuperficies roctilimen, oy cxr
wilines, fine mixsa s Itomque linen reia, dy curna ; Haetes
 nim 1ta differre inter e videwtur, V¢ Aviftaseles liquide affir-
harit, vnam alteri qnulm #ffe viow poffecquod iatnen(pace
Arifloseles didii fit)verii ofguoguag nom sftcam Archime=
desin litude Liness [Birahbus desnonfiyaneric,quanam lines re
G s aqualis poffis offs civekiferFtia cninfuis civonli Aasi idemdy
yuamt ciresli ofd sdgrimmes Nom igic negars porerit
Pddmd Ewﬁdcdnjim: 5615 mlignas Juisiases wpre«

pdmolm
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poreiomis Refinizione exiindi;Ainer[iq; propreves efe qusdam-
meoslo g eneris, quok ad proportionem atrines licet in e0dé ma-

SIS genord ponaniity : quilts funt anguins contafius, |

& angiing veltilinens s Lined itim ve3i finith y & bifinita :
M wlens istm magnisidines somprahendi irs cadems definits
uynzom‘ow s quns plorigue exclidedans ; coinfmodi /z:t
curslinen fiperficies , (vettilinea s necnon lines ciroularis,
rroita, vt panls awte dimimus, lasiu(q; in dofin. s.lib,s.ex-
poRernsss, Rerim, Peletarini, ne Wpinionens illaim fiam;tyham
de anginlo contntins femelimbibbrat , deferere cogeverny , no-
Lisie b ane stpofitiontm quinsa defin.libs irevipere} imimo eam
VP Opptagner, omined idersiv in Apologin intendiffe nermos,obli
£85 foei, g8 fO0 e eohom mvddorillam difin.in s 1ib olim expofue
rar3 niff dusd nom vecte inde volligic ; Angslum contXétus non
effegRansisatem ; propreren qiod mwiziplicatils nullm vin-
griimdinemor diois,poffit excedere o Hoc enit (pack in? di-
Rerim ) falfum off. Nam licet angwint contaitus mubtiplica-
ties angsnivm soiikineum non poffic extwdere , excedet tamen
A aRyulini eoBeAtns, Sluare e2 #a defin. folum relle
rolligivins angwinm consaitus ad anghlim rectilinewm non
huberd proporesiment vilim ; Ad angulnm vero-alium: consa
Qs GUEMRUINNL proportionem baberes Sed flue ita intellexe-
Fit-caim defin.vt dx commencarijs aini ik . 5. colligi poreft;
[0é Pesks, ot in Apologik indicaré Widdetnr o on’ multwin la-
boro: Cevkdita Nlam effe intelligendam,ve expofui,nemo,qui
werba: Enchidis diligenter expenderit | negabie . Verwm enim
ers, [ miki fidém habere ron Ohls Peletarins,bnbebit cétte,
(#if atrigani haberd Yolet ) ant Proclo praniffinid feriftori,
g liby 2.in b s Bicl. hd definitionem mnguli plani éodem
mivdo definivitricin dllam intellexit , asit Petird Nonie Lufita- |.
o, qitm tants farit, (OF merito id quidem ¢ fisis enim acerri-
mtvir ingenioy(omuils hacmofiva atate in Misheiaticis in-
Frrior )9t esim wmmend pro mulzis miillibus vofern citetyC fin:
rin denionflyationsm approbatorems; gki diferriffimis derbis
Fim 34 libro e fmtb Qr'ﬂrkg;ﬁi t’nﬁ;_{lgebra fua s illars des
finitiviiem esiplicas, bt w e &fF expofita: ghinetiam ibidetitns
Afferitiex én sleﬁd oMl anghlum conialins ad anguinms re-
Bilinenw , dplininm finitarms ad snfivnitam nillsm babers

pnpmumm vt Porvivs Nowists gh¥ Hfieis produxerat pro fe

As ¢ Pelesarins,
o nme . As 4 L
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Peletarius, inms pro ma uﬂm-dtut Atqus ex-hifce
ducbus locis Petri Noni facile quinse ititelligmy quam fide ra
tions,quanto contradicends fiudio mihi infultet Polotarisis
cum jemel atque iterum odiofe percomsminr , unAenans poiue-~
rim ills lineam infinisam deportare. Ip idems enimsrimen( f
crimen eft, lineam infinst am exempli canfa nomigare ) vosat
etiam Petrum Nonism tflem funm s atque ades. omuts phi-
Uofopbes, quorsims eff dla vex nemini inandsa , praterquans
Prictario fnigi ad infinstnm wulaow cffe propersiomems. Defs-
nat igitur.a me [sfcitari; vnde lineam snfinisam deparsaer
rim : 1pds enim reipondebo,unde eam Pesras Nowisis , wnde
philofophi omnes Acportarumt . Quid ? nonne [iphifma ilnd
Peletary o femper-in boc erroydemonfivatio illa,valui dicere ,
G guidem palmaris,gua conatwr ofiendere., WM 5.

bib-10.com prope/ 16.4ib. 3. frarenon poffe , fi-angulss contn-
{tus concedmtnr effe quantitasya Retro Nonso Relotarij cogwi-
tore endem.priv(ue ratsone.qun & me ipfo,confus atur FQue fi
germana demionfiratio cft , miroy quid fit 5 émr. sam N oniss
Geomatria [crensiffimusiemnque Pelorarij approbator, minss
probaris s Cur whilo magis Aemonfirationss cufdem, quibus
planum facit , (vt puras ) angulum censaéius quantisatesm
non.cffe y eundom ilwm Nonium wikil admodum meuerivet
1d enirn (nifi fallop ) illa Nonij verba( Siquis fententiam
Pcletarij dc angulo contaQus ample&i velit. ) decles
rant. Nam [i demonfirasiones exifisnnffet, profl&o Peletary
doclrinam in voxetinendam-effe dixiffas , Goamvtyics. ening
demonfirationss sisfmedi funt,vs afenfums sxtorqueant , ac
dubisationem smsnem excludant , nulloguemodo guemping
Jfinans ancipiti opinione difiraki f e, vt twms affensiatur, fi ve-
lit,ttsn.ff molis o diffentins . En cur Pelerariss Nonyj tostsme-
w10 aliorum mduu sontemnat , en praciarum nﬁamnm ’
guod Detrus Nonsus eins demonfirasionibus dedst:quo equio-
e animo ferat, eas s goe nikilo mgu 2 g ab 1lle {uq»
probaco e, demonfirationes pusari. - -

T ERT ]Q, quod exiftimare ﬁm Palctmm(ﬂbtﬂl
contingents ¢ nibil effe, falfum effo, clamat-s Noufquen-animn
dixlffe fo,nibsleffe.fed quantstasem namafo. Kta newverq t at
inpradscamenso Quansisatis,quoed weqsie.off punitnpm.( uis
enim sclinaionevs dlam punitusm. c]j dixerie? ) pegi quan-~

rmu‘
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tirie,que alio nowmine voceturyquam Nibilt Sed vt vt dixit,
profecio won modo mirabsla oft , fed menflyi in Geometria fi-
pocare angulum cont acins nom ¢ffe quastss atens, qui jor
Sren ddmu alijs angulis cfficiat curmlinenm anguluos reiti-
Lines aqualem . Quis enim voquawm Goometrarum id, quod
quamtirac non eff . magnitndin Adismait o wvzannalen eam
aiteri cfpcerat t Praseres,quod figurasrilacera csirnslines in.
srasres circules o onino tangomtes conclufs mullum baperet
angulum sx Pelecari fensentia ; quiasres illi contaclus, an-
Looli pan funt : cun tamen tribus dinerfis lineis continentur ;
guod grmaneno nossm eft & inaudstii apnd Gopwasras . Item-
qgws , f§ quasser, ans plures virculi femusuo taugerews, vt fie-
ret figuracurgilines quadrilascra el )Iwmbmmp, il-
Lo wullums anguivim biaberes s Arque abiags , fidug lineayede
angulum continentes,unum eundamaue circulsmtangerent ,
tyilatera ilin figura zdau rertiymy latwus curusm., unicum
rpmenm bakerst angpulum . Quaownia fifunt abfirda,confen
sarszn ven off opanio Pelesary.Sed nimis forsqffe mulsa 4d Ni
bil.illud Pelisar ensrtendum . ad qued insndum ille nibil
afforns.. Quaniam uerone pro Nibulp fua nikil agere videa-
sy, quande resyl potefiymen verba urp‘,mrk defendam :
qus guidpm ille nefeio quibns prafligiis e depraat,vt dicers
videar , Nibil off ¢ minus 1ummgm angulo:asqae (vt ﬁm—
plicems,cxcdo bominem irresias. )gu w6, guod tandem
genus fermanis fiz illnd . Videvis ss, enivs.ex officin prodijt .
Neg, enim eg0 «uﬁud: fermonem: ugm/'w,qw.mhl effe i
wis quacsingue. angulo , pujguam dixerim . nifi ax fententin
Polesarii.Sed videlicet homo vehemens, wfm iliud Nibil
whkcifeeresnr.abiud mibi. Nibil affingity.que ti impusns pugna

res: 4: guam palnﬂrw  pugnat ! qusm ﬁ‘éz,pluctht loca, I’

armmmwpmfw» inme ip-

veunflase consartit . Sic_enim . QLWL BINT |

ugul contadus nihil eft: Angulus consadus arigu-
Iétw.muot.cﬁ. Angulasi itur malor nihilo efts

A;qu Clauius eundem ponit minores nihila, Eft igi-
tusaagulus congadys nihilo maior 4 & adcm plhilo mi-
DOk} Moxquf Nokilillud ab fe. s i oty e
clagpas o ( En Clauij argumnn » Rug, vtium podem Pe-
WJMW“& fms,an Clawijpating ﬁs-mu, cum

ipth
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ipfe fuum angulum contd@us nihilefle dicit,hoti égod )
Verum vt hohinem fankum , stque adimbiatum nequic-
guam peteve deffrint, irmm offendam,qui cuns., fi velie , cero
tare cim ldside poffit .E go vt oftenderem, angulum tontatins,
ex Ediclides fententin-; wverd effe angulnm, o agiilans femi-
circhli anguli yeito Peclilineo minovem , ita fum arguwienta.
tws. Si Estlides fenfiffer; angslunscontaitis nibilprovfies of-
Jes(hot eftyvt Peletarins intolligit,non effe anghlimy vélnow
effe quansisatens ) ¢ angulsons femiciresli equalem velto pé
A ilineo ; quid, obfecro,tantopere Aefudiffts; vt deménfipurer,
Angulvien cOntulus éffe minoresis omni aciro veidilineo; adpu+
Ium vero femiciteuti miniorem ? Quid enim darisis; quam |
mobil, cuinfniviieft Angiiins vontactul, ex Péletary fonren- |
tin; hoc efh, quans id, gus qriantirns now eff, mvhins effe quo- |
clungse angwlo? Quid rirfid magis per (Piiodin, qrearb angns |
T récinmh , Yhmiem pinie Pelesarins angulsims fervicironliy
maitvem effe yuolibet acut) t Agnofcat itaque: Peltiariss,
Nibslillud funm male & wobit acceptnmi; i}qne tdvliftne
287 , Vb meRms hot arowmentsm vefellat ¥ in g%% &yo f§ angu~
Insns coneadnt dizi dfambil, én m{; potius “Z'W vtr%ll]i‘ﬂ"v‘»ﬁ
[ersi ex feneentin Peletary libenter manus dabs. Videtsr Po
Letarins aut nonimollexiffe sneuim argumentins , ant imellis-
gere molsisffe:niff evums quis dicat, deditd'0per# verba miea vo~
Iniffe enuillarss fibd g:mm wlift U3 Facivi widorws.
Niunguam enisn dixiy angulum cont aBius ninivein 3¢ ; nms
maiorem nibilo:Soluns afiPmaiii; angidiom coistalbis qmem-
exngue minoremsffe, ant maiorems aliqus alic Anguls corta-
Eusyquem ndn égo dixinibil effe, fed Peletavisis 3 encrtdemaue
Buclidey mitorerd gielibet atuso rectithreo reide demmonfivas
uit . Pt aktem initelligir Peletavins,me,quod ipfe negat, dis
diciffe Dinletticans, il ipfumitant leptdsiny , ut g, acwinm
[ylhogifmsim, qieo Nl illud ab Je confilm mira vevsfiare
confixit,panlifper confiderabinin? ; ot z-&m foo-ikre Diale:
tHice ignaPos aliod vitvr , apparekt . N A mibi gtindens male
vornans e ipfe (Ylogifmus videtur ; incidigue vediendis ;
"Etenins ¢ & verfetr in tertin figura,in ed maior éxtvemitat;
(V¢ Dinlecliviloquinisr) ghe oft,N1bil; de ihiror} exeretii:
tate,qnh oft,anghlo consactus muior; in vetto ppailsraiHebe:
ety GUepATEx s Anmgwlycoric ditng nibil df - Aipslad M&:;
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consaiius maikis off  nibil oft. Que quidem gomleﬁo redefes
quitur ex pramiffes,quarii prior. P eles ary oft, w3 measpofierior
Anloms mes, ¢ Prozz,fmm & Ewlidss,Caclufio ‘ugom illa
Peletarsj y Angilus igitiur maitr nibilo éff , nulla vasione ox
pramiffis snferri pateft.N am f angulum cum Aicit, intelligit
Pelotarins angslum tontallus, affumitiir madisie terminess 4
i én virdque pramiffa fublicitur:quod sefac.effe , Arifiote-
’ L in priovibus Anal. & Dialedtics omnes clamant s Si an
tem alinm angulnm intelligic , affumitsir in tonslufione ters
| minus,euins nulla faitn ¢ff toentio i pramiffis : quod nihilo
magis licere y nemo oft tam plumbess in Dialedicis , qui nes
fasat. Neq contendat Peletarins, mentionZ fadli effe anguli
in minore extremitate,vbi dictii eft, Angulié citactus angulo
cotaltus maior¥ effe. N & angulus in minore extremisate pofi-
tus eff 11 0bligua,qui in conclisfione fubljtisur inreddo t quod s
vt wuébore Ariflosele docent omnes Logici o fine pecrato fieri
nonpotel? , Quod Ve plansm fiat , viemnr ¢n palaflr &, quam
A abillo didicimus . S5 quifpiam ita argumentetur ; Angulus
in femicirewlo rectus eff + Angulas in /;gmitirtulo anghlo acu-
to maiop off . Angulut igitur Acsius maior réclo. eff squis, mo-
do fi imbusus Dinleiticis y cinfmods srgumentationems pro-
bat,com pramiffa vere fint, conclufio antem falfa 2 T alis ille
[yllogsfmus efi Pelesarijqui Apud imperitam multitidivsn
alter Chryfippus viders voluit.Continfio,quarefie ex pramif-
[fisinfervetnr.bac cffer L girnr aliquis Angulnsyqui acsts mas
sar eff ,ratus eft.Sed tamen ei vaniam dandam puto , quddfe
Geometricum Dialecticum , ex alio quvdam DialeSicorsm
genere profitetnr,caives ego e Dialeidica , fiab Ariflotelica
abhorres,pland fateor ignarum.F atetnr deindé Poletdrius, fe
non intelligere.guo pacto dicere poffim, angninm re&ilinenm
minkmum davi non paffe, & tamen angulsim -contalus effe
omni acsito-rechilines minorem, (ipfe, vt aliquid addat de fuoy
dicit,omni minimb aiuto reclilines hinoremscum tamen ver-
bum sliudyminimo , 890 non addiderim ) enpitque feire , quid
alind fity angnlhm cotadius minorem effe bmmi redilineo acs
tosquam angwlum contaclus offe acutorum. retilinesrnm mi
wimums . Qo in re miorems geram bomini nin gidudte s etfi &
[cholio buius propof. 16, patuitid . qued cupit co;n;é‘cm .
mpe
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Nempe caratione me ilind potus[Je dicere, qua dicinmis, angw
Inm obtufum reiilimenm minimum dari won poffe, ér tamen
angulumyectslineum acutim effe onsni obtufo redilineo mi-
norem. Item quemadmodum alisd eft, angulsim rellilineksm
acutsm mnorens effe ommi vettilineo obtnfo , qudm angulum |
veltimenm atutum effe obtsforum yediilmecrum mvinimnm @ 1
propterea guod anguins ncxtis mon ef obswfussfisue nec angus
Ius contacins vellslinens eff, ane ackins . Id quod otidm cia-
riffime daces Proclus lib. s in priswwum Euclikis nd dvfin. an-
wlrredts,0btufs,dr acuti Sed bhac puerilia fune, (v qna magis
nd Grammaticos [pectent,quim ad G eometras, Quid etid
ne librum mesum parkm fpsffum viderer fetiffe , funs demon~
firationes adverbumme vecitaffe queritir, id in mé veprehen
dst, ou0d ego ins 1o Aefiderts Id enim eo a me confilio faltum
eft, vt omnes plane videvens fyncereme , ac fideliter eisss opi-
nicnent vetaliffe,nullumaqy omnins verbum immusaffe. wd
vtinam in mess verbis vecitandis ipfe facere in animum in-
Auxsfier. Multo enim minus (piffam Apologiam fuam factrs

Peletarij verbu magis fpiffum efficere t Qi enim parum fpif+
Jim iudicayem lsbrum eum,qui nec raris,nec inanes in libros
ommes Enclidis commentationes contineret , tums Poletarin
Jimm libram , qui fex priovum duntazas librorum dewons
Prasiones comnlrGitur, futis (biffiern [i¢ arbitrasust Sed eo [um
squior Peletarn,quod ex fe alios indicat. Nam in Apologia
[ayne innnis versm videvetur, tres demonfivasiones wibil pe«
nitus Ad eam pevtimentes inferfee : qunrnm priorem immeritd |
A fropriam fatis, vt fupra dixi : pofieriorem verd o qRAné
mitrsn o modam gloviatur [z clariorem feviffe , ego dp longd
bremins, O dlucidins (1iff meorum me amor fallas) inw pri-

) dom d-monfiraui,vt mox , Deo adiunante , ex libello meo ds

d:menfionibns magnisndinnm apparebit.Sed lienerit Pulesns
rio fwe Apologia,ne incomitata prodivet, nows smove comites a¢

| pediffequac adiungere:mibi cur non liceat ,quod omnibmus fems

per Ticwit aliovtems fententins totas meis [criptis intemere? Ans
igittr ommes reprehendat , argusin primis Petyums Nominm
lasdatorem fusm, gui idem facis in reféllindis paralegifmu
Orontij, aut fine canfa id fe mibs witio dediffe fateatnr. Quid
Ji s pofiguamsam fideliter cins verba propofuiy Peletarins
. crimi-

potusffes . Nam ego , qusd evat, cur lnborarem menm bibram § .
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CTiminatur,me eins fintentinm perperam offz interpresatum,
quid fallurns fuiffet, fi alienis verbis eisis opinicnem in m s«
dinm % ? Equidem facile fivi perfundebst quis,nul-

inm oum reliltursm fuiffe,quod non veprehend fJet o
QVART O vt lesiora hac omirrar, slind puzat palma-
re.quad me | aborare oftendit, vt probem , angulos contaitus
abios alijs effe inaquales : proprerea quid feritfi,aqualstaten
angulorum eiss[dem generis requivere eandem inclinationem
lingarum,iza vt lines vniss conseniant omnino. lineis alte-
vinsifi alcer altevi fuperponasur,iuxta o asunm promunciatii.
Quainre dupliciter me peccare a it. Primum quod dicamyad
agqualsoatens angulorsms eiufdem generis requivi eandem li-
wenrum inclinasionem ; cum tamaen angslus re8lilmess sfien
[ius fie ame agqualic curnslineo , arque adeo einfdem generic
cxms sile, licet mon [51 in vtrogue eadem linearum inchinatio .
Deinde quod putem augnlos eonsalins ideo snter fe inequales
effexqmdd fibs snstno non congruant . Equidem 5 quid in eo
me paccatum effe intelligerem, & peccatum{quod eft ingensio,
O liberaliter educato bomine dignum ) agnofceremyy Pele-
tario correloriy Gy emendators meo(quocunque id animo fece-
rit) grating agerem. Nunc vero,cum.tor & ve etsam arg; e2iam
confiderata, nibil emnino vit insff ¢ videam,ita,qus obijciun
tur, dilummy vt tamen gratiam habeam Peletarso , qus occa-
Joonem dedst eims loci diligenssus explicandi . Ego sgitur eo
Loco intellaxs angulos einfdem genevic illos | qui vioaza lineam
babens roild am,Cr alteram circulurem, quales fune angnli
contaltns,(r femicirculorsom, de quibus tunc agdm,‘.';iqa
re curm linea redta vnins congruat linee refla altersus, circy-
Laris uero tirewlari non item,mfi cirenli ponantur aqualesyef-
Sficitsr, angules illss vffe inaqmales inter f¢, quipps cam alter
alserum excedat . Endems ravione, fs dentur du anguli cur-
wilsnei aqualinm circwlornm aqualss,neceffe eft, linens viisu
lineis alterins comgrueve. fi alter alteri fuperponatur . Queod fi
Pelatarine banc dotrinam oppugnas, [cint,fe iam bellum mo- |
were non mibi, 24 Procls , quilib, 3. in primum Enclidis ad
Propef.g.isdem provfise docet quod og0 . Ait enim ( Angulo-
rum aytem zqualitatem fumemus juxta conucnientiam
laterum in reilineis : in cxterisque omnibus, qui eiuf-i
dem fuat fpeciei, vt in Lunaribus,in Syfiroidibus, atque
. . in

o
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in vtrinque conuexis,&c.) E¢ infra. (Que 2zqualia dita
funt 3 fibi inuicem congruunt, Hoc autem non in om-
nibus verum cft, fed in ijs, quz {pecie fimilia fant. Spe-
cie autem fimilia hac dico,vtre&a linea refw linez , &
circumferentia circumferentiz circuli eiufdem,& angu
li,qui a fimilibus fimliter iacentibus lineis comprehen-
fifunt. Horum autem dico, quéd que 2qualia data
tuerint , fibi inuicem congruunt. ) Nonwe lsce clavius ex
bis colligeessr, Proclum sllos folum angulos comtaityu concede-
re aquales,quorii reite linee, & curma fibi musns congruume?
T emere igitur Peletarius miki objjcit angulum retilinesm o
& curuilinewm, sriangulum dy guadratum , atque wiia bu-
infmodi,de quibns eo loco [ermo now evat ; quippe que won fimt
sisifdem [pecici, asque adeo aqualitatons rucantur, etiamfi al
terum alterinon congruat . V' ¢ iam vereri incipinm, ne Pele-
tarius nofler cantentions fit cupidior,quim veritasis .

P O ST R EM O, vi nibil intactum relinguat , me non
modo Geometria ignarum vicat , feid errams Lagices : prope-
rea qudd lib 5.dsxi,nonyelde & quibufdam dinidi Proportio-
nem rasionalem i proportionem aqualitatis, argus iwaquali-
tatis ; quod mulra proportiones inequalicatis fins etiam irra-
tionales . Ego vero (atfinon ks fum , qui miks quicqnam vilo
in genere arrogem ) tamen int hifce fdijsin qusbsse mediocri:
ter verfatms fum,plan: rudem noweffe , pre. mee femper ruli .
Quansulum autem fit.id, quod in vmz;pvﬂiw » CLOTE ME-
liss, qui vacant amore, C odis, iudicabuns ; Poleravio quidé
itfs i1 me adbuc refpondiffe arbitror , viiam minur fortaffe
1gnarks Geometrie,ac Dinledica videar , quam putarss .
Nune,vt perfpiciatyneq; me pertinacem ‘2%, seqwilla , qua
exagitar, & Diale&icorum praceptis abborvere , libenser 6
concedo , dissfionemillans ; quam & wws veprehenfam crimi-
wasur,probame effe, it atamen,fi in quolibes diuifionis wemébro
Disfum intelltgatsrineque verd boc vngusm neguni, cum
alips fimiles diuifiones vfurpem.Solum id eo loci conrendi, re-
Bixs meo iudicio,dissds Proportionems. in wnikerfum dwmplics
dinifione,priori guidem in proportionews vationalem, ¢ wrra-
siomalem; poftersori vero in proportisnem agqualirasis, atgne
inaqualstatis , (quod veriffineum effe , nevrnem wegaturam
ccnfes , quirem diligensins s it,) cupn taws priovas ::-

) membra

\
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memnbra dinidentia,quam pofiariova tatum Dinifum (vt Lo~
gici loguuntyr ) exhausiant ; quam fiprius pempbram prioris
dissifionis o boc eff,proportio ratiowalts, fecetur inpropertionem
aqualitatis, @ inaqualisasis,cum hac membra dividentia la
tius pateans o quam Dinifum,nifi in illis Diwifum ipselliga-
tur . Atque ¢ magis duplex ila dinifio mibiprobatur , quid
non define, qui primum partiansur Proportionems in proportio-
nem aqualizatis,ép inaqualitasisspofieriorem deinde banc in
proportioncmn rasionalem, & ivrasimalem : contrario fiilice
modo , quim prioxes. V't igitur hanc controuerfiam dirime- |
remyac dubitarionasn, vitrirecliys faciant , priores ne, an po-
Lerioresstollerem, fiatni dunbus. diuiftombus fecandam effe’
Proportionem,quaram vitraque abfoluciffima cft, ac perfectif-
fima. Nons aliter arbitvor,omnes magis effe probatyros, fi cor
s dusplici disiifiome [ecetwr primum quidens ip vigens, & von.
vinens § Aeinds vero in album;nigrum, ac mixto colere affe-
Grumn:quam [i corpus vinens disidatur in album, nigrum , ac
mixto colore affecinm ; ob caufam iam didtam: licet hac fub-
diuifio bona fit, fi Discifum femper inselligasur. Huinfiwods di
sifiones fexcencas adducere poffem: fed (asis eff , meprudents
Leclori infhitsssers mesp in diwifione Droporrionis expofiiffe,
€ cxcr duplicems sliam dissifionem [ubdivifioni aliorum prasu-
lerion Quid fi1am acres, (7 fewcrisudices fingulorgm yerbo-
TS ANE iTIDYOPYiet BINTS , gNL Per imcogitaniiam interdum
excidwpt effe yolimus , na fcriprorum nullus slique vitio ca-'
rebit,neque ipfc quides Pelotarisg, vt partimn ex jis , gua di-
&G fune,conft at,partim stinth ex alis eius Aemonfivationi-
bsas apparers potefi:quas fi liberes ad certam illam Dialedii-
corum normnm sxquirere.profedoreprehendendi materia ni
deeffet . Vermm nenefd bac noftvi confilsj yefellendi fudo vi-
tin aliens fcrusavi,fed vbi [k occafio ebtulerit, meam(qua-.
bfmalne eft) de aliorum fensentijs fensentiam exponere : So-
Jutn &b eo peto, ( quoniam [e tam &cuium Disle&icum ia-
clar, ut alios contemnere videasur s quanquam ex fuperiore
| llegifme , quems in me conmertit , liguido copliat, quam fit
Dialedtica petitus ) ex qua Logica hanc argumentationem
bawferis ; Ompes anguli contalins funt minores quolibet ap-
gulo acwse yadiilipeo:ergo omues inser (i funt aquales. Itews

banc 5 Angeli fimicironlorsmn .90 & masoribus a}mli:
. i Hnly
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fiunt y e0 funt maiores : igitur tandem ] aliguem peruanie-
mns,qui rectovedlilines maior fit5 in qua quidem ad Carda-
num [cribit, nulinm offe paralogifmum . Ego fane vehemen-
ter miror, qua ratione inram Apertas hallusinationes, dr vi-
ro Geomsetra omnino indsgnas , incidere potuerit . Sed argu-~
ment ationes eiufmodifatis [uperdyin fcholio huius propef- 1.
ame fint confurate, addudtis contra ipfas em'demfrz: -
antijs. Deinde quod me perfiringie, quafi parum ewtellexe-
rimyqua fit proportio yationalis,Cy qua irvationalss, non mul-
tum laboro. Confias enimy enm findio mibs detrabendi id ds-
xiffe; cum has proportiones vbigy ex fententia grauiffimorum
[eriptorum dcfinievins : neg; vero ipfe , vllumpeccarum a me
ea inre cffe commiffum, poterit oftendere . Certe- commenta-
vius 1w us in lib,1 0. Exclidis abunde declarnt , num illas in-
tellexerim,nec ne. Dentgy quéd criminasir,me in definitioni~
bus Isb. s .proportionis nomen confundere cum R ationis womoi-
ne,nullomodo versm eft. Perfpicnis ewim verbis Aocui m defs.
#.4ib. 5. me in commentario comparatsonem duaram quanti-
tatum Praportionem cxmpluribus Geometris appellaturum ,
habitudinesp autem troporsionum , Proportienalitatem;licet
in texew cumincerprese illa dicam Rationems , banc vero ,
Proportionem . Neg, enim quicquam in textu Encldis vo-
Iui immutare . jraque bl g meis verbis poteff ¢ffe am-
biguitar,

E X bis, que diximns, fhtis (vt dpinior ) apparet, do-
| Fiffimos illos wiros , de qraibus initio memins , non fine canfa
Apolaziam Pelerarsj inanem , K¢ refponfionis indignan ise~
dicaffe . Egotamenyne contemnere hominem viderer , qnem
Srmper landandum effe duxi, occafione inuitaens refponden~ |
dum amice putavi. Exiftimes ille , angulums conzaitus quan.
titatems non cffe, arque adeo angulum fomicirenhs relto redi-
lineo effe agualem , ego certe contrariam fentensiam twebor ,
| Aonec aliud mibs demonfiratum ab aliquo fuerit : rationes,
enim Pelotary fallaces funt,nibilgue continent in fs probabi-
litatis, vt in feholio huins propof, 1 6.oftendiyvbi omnes diffol-
wi-neque moss ipfe [lutionsbus vel vanm verbum (exceptis
ijs,que fupra ex lib.1 0. adduxi ) refpondit; quod tamen ma-
xime Ad Apologiam pertinebas : V't non [rue canfa permslei
.| #xiflimanerint , exm non ueritasis fudio egm Apologiam

Jergpfiffe,
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feripfiffes fed ne weritati ceffiffs videreswr. Nec vero quifgnam
puet,ane wnum exiftimare, angslum conactus vere effe ane
gulum , & angulum [emicirculs reélo reilines minorem_. .
Mumlros enim eins rei auctores, eofgue graviffimes lasdare pof~
[fism T heonem,Campansm, Petrum Nonium, > (vt Noniss
ert ) Archimedem , acque 1ordanum : quin ctiam ( quod
plurimi facio ) Euclidem spfum, eis[yme commentasorem ce-
leberrimmum Proclum ; vz taceam ex Gallis preflantiffimos ,
atque eruditifimos viros 5on Pancos , & guINM umero in
primis eft Francifius Candalla ex ilufivifima Fluffatum fa
miilza orsundus, qus infigne volumen in elementa Geometrica
Euclidis edidit,vbi adpropefihanc 1¢, apcrtifime docet, an-
gulos contingentsa veré elfe angulos, ex Aefinitione anguls pla
w1y alsosd alijs effe maiores,equalesnc minores: Eos autemy
g aliter fentinnt, ( Pelet avinum proculdubio inselligit. Praser
enm enim ad bunc diems nemo hac de re ftripfit )abfurde mul
ta ex falfisfuppofitis concludere affirmat. Huc accedat etiam
Henricus Monantholius M athematicarum artium profe(for
vegins, quiycum Apolegiam Peletaryj inme conftriptam vi-
differ , opufenium erudisum aduerfics Peletarium de angulo
contadlus edidit,V 1 autem fludiofus leGor videat,quid in hoc
megotio fentiat Proclue , afferam in medium o[mu guadam
ex e3065 commeni arijs s lib.3 Exclidis,qua obiter notasi , &
ex qusbus liguido conflabitseins [ententiam effe Peletaryj co-
mentoprorfus eontrariam. Primum itague ita foyilit lib. 2.5
primum Esclidis,ad d:finitionem anguli plani . (Duzx: nam-~
-que circumferentiz fe inuicem fecando,vel fefe contin-
gendo, angulos efficiunt. %x_inetiam i re&a linea, &
conuexa circumferentia angulus continetur, vt Corni-
cularis ) Intellsgit antem nomine Cornicularis anguli an-
2lum contalins mixtum . P anlo enim ante dixerat , angu-
L Cornicularem effe omni rectilineo minsrsm : quod [olsus
anguli contactus proprism eff. Deinde in codem 1ib.ad defini-
tionem anguliredliyobiufs, ¢r acwiita haber. ( Cornicula<
ris namq; angulus omni reto cft minor, quandoqpidem
& acuto , nec tamen acutus cft : Semicircularis itidem
quocunque reéto eft minor,acutus tamen non eft.) Quid
clarisis quam Proclum bic afferere, angulums femicsrculi mie
noress effe reito ? Rurfus libes .ad propof. 4. lib.s . Enclidis ita
2 ‘ BéE  fersbit,
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ferbit. ( Addifcemus enim , quad angulus Cornicularis
aguto femper inzqualis ¢ft,& nunquam zqualis ; Et fe-
micircularis imiliter,tranfitusq; 3 maiori ad minus non
omnino per equale fit, ) Enquam aperte docet , angulum
Semicirculi agualem sffe non poffe angulo recilines , tranfi-
tumq; propreram fievs & maiors ad minses non per equale: quo-
rom virumaue Peletarins nogat, audetque pofiersns appella-
re paralogifmusmn . Denigue eodem i, 3. ad propef. 23. hac
verba habenewr . (Cum autem nullus angulus mixtus re-
&ilinco ®qualis cffe pofsit,&c, ) E¢ Peletarius tamen non
dubitat angulum [zmicivenli,qui mixtus oft , angwlo rectore-
Qilneo facere aquaiem,contra Procli femsentiam . Ex bis ls-
guere arbitror,vt de ceseris taceam, idem fentive Proclum de
angulo conzailus, o femicirculs, quod ego contra Peletarisum
[eripfiiquis antem neget,maiorem offe aniioyitatem , meliora
argumenta Procls,yuam Pelesary ! ,

O BIT ER quoque hoc loco monendsum lectorem cenfeo
id,quod de angmlo contallus, qui fit in cirenls , ex [ententia
Euchdisyp Procli docus,verssm ctiam effe de angmlo conta-
@usyqus in conicis feclionibus efficitser, nimirsem in Parabola,
Hyperbola,d» Ellspfi. vt enim Apollonius Pergans demon-
Strat lsb.1-propof. 3 3.in locum, qui snter coni feitionem, (v re«
&am lincam tangentem interijcapr , altera yecta linga non
cadit; meque adeo angulus ille contaclus minor etiam eft om-
i acutorectilineo :g reliquns angslus ex reéto ( fi nimirsums
ex punito contalius ad lsneam tangentem excisetur perpendie
cwlaris’) omns acuto veltilineo maior , Si igitur , vt opinasur
Peletariusyangulus contaltus quantitac non efi,(eadem enim
huc eft yaeio,qua in circulo) erune ommes anguli contactus in-
ser [ aquales, hoc eft vt ipfe unit,non inaqualss | ¢ relique~
rons angslorum figuli veito recilineo aquales.Vbi fané ma-
sor abfiurdssps apparet,quo ad fonsié,in ¢n Ellipfi,qua perexi=
guam babsat latindinem, et in ea Hyperbola.qua fore linea
reda effe videatur . Valde enim inagquales cernuntur anguli
ad verticé illins Ellipfis, & Hyperbola ciftitnti; vt incredibile
omnind fitynifi frmaratione demonflrecur , angulos illes con.
tading ad versices [citionum conflitmtos inter fe & reliquos ox
reltis mser (s quogue efle aqmales;proprerea quodn ea EUipfi
linea tangens magis recedere perBiciatur a circomferentia

| " Elipf,
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Eﬂipﬁ:,énm in cirenlo ; im illavvers Hyperbola mimks . Sed
hac al1o sempore cxaminanda yelinguamus : nuns ad inter-
raptam expofisionems Exclidis yveswersamsr . :

- EX CARDANO.

ALIQYV A quantitas poteft continue, &
infinite augeri , altera vero infinite minui; & ta- |
men augmentum illius , quantumcunque fit,
minus femper eritdecremento hwus,

PROPONANTVR enim | :
angslus contalins BAE, b acus  ©
tus HG1. Siigitur defcribansur G
aly_cirenls minores A Cy A D,
tangentes reltam EF,in A, an- '
gebitur continue angmins conta- ™ H %,

Qusyvt Aictum eft . Sirurfus in-

ter rellas GH,Gl,alia recta cadant G K , G L, diminuetur
comtinse Angwins acurus : Et tamen femper angsins conta-
Eus , quantsmbrber angenior, minor eff angulo acsso,qumm-

EX CAMPANGO.

CZT ERV: M ex hac propofitione 16. perBicusm eft ,
vitrofam [ srgument ationem hanc , qua vfus eft Brifom
quadyands cirewlo, vt auilor oft Ariflorsles.Videlscer ,

TR ANSITVYR 2 minori ad maius, vel
contra , & peromnia media ; ergo per xquale.
Vel,contingit reperire maius hoc , & minus ¢co- |
dem;ergo contingit reperire zquale .

DESCRIBATVR enim cireulus ABC, cstins din-
meter A C , monsri imelligatur circa extremsumn  punéium
A, fixwm, per pwniia D, E, F , donsc civcwlum contingat in

Bb a A.Hoe
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16.

s 7. prinsi.

b

g 4 Hoe eonceflo , manifefium off ,

quamdin reda A C, fecar circulum o

B £ Jieri angulnm acutum minorem angs-
lo femicirculi ; guamprimum were fe-

cave oeffar effics angulum rectum ma-

) dorem eodem angnlo femicirculs. Cum
igitur faline [t tranfieus per omnes Angulos reéisiineos igter-
mediosypaser Vitium prioris argumentationis . Similiter quin
nullus angulus reciliness equalis reperitur angmlo femicir-
euli; (Rellus enim,veb obtufus,maior ef; & acutus, miners)

 conjfar quoque vitiefam effe pofteriorem confequentiam .

PROBL. 2. PROPQS. 17,

A DATO pun&ore@amlineamdu
cere , quz datum tangat circulum.

EX pun&o A,ducenda fit linea,que

A 'l tangat cireulum B C,cuius centrum

B D.Ducatur reGa A D, fecans circu-

Jum B C,in B. Deinde centro D, in~

teruallo autem DA, defcribatur cir-

culus A E,& ex B,educatur B E,per-

pendicularis ad A D, fecans circuld

: A E, in E.Du@a deniq; re€ta EDyfe-

cante circulum B C, in C, conne&atur recta A C: quam

dico tangere circulum B C, in C, Cum ¢nim duo latera

DE,DB, trianguli B D E, 2qualia fint duobus lateribus

DA, DC, trianguli CDA, vtrumque vtrique,vt conftat

ex circuli definitionesangulufque D, contentus diis la

teribus, fit communis: Erynta & bafds BE, CA,& anguy-

i DBE,DCA, fuper ipfis, zquales . Eft autem DBB, re-

&us ex conftruétione.. Igitur & DCA, re@us erit. Itag;

CA, cum fit perpendicularis du&ta ad C, extremum femi

diametri C 1), tanget circulum,per corollatium prace-

détis propofitionis. A datoergo punéto A,dultacft AC,
re&ta tangens cigculum BC, in C, quod faciendym erat, -

"SCHO-




e B-IBER I Q9 93y
SCHOL1IY M. ’

PR AX IS huinsprodlematic e ipfa dewtonfiracitne fa

cil? litiur.F acilsorems tamen praxim , adpropof. 3. buins

$ ED & fequans problema cum Cardans u&ﬁluqnu .

PROPOSITIS duobus circulis., quo-
{ rum neuter alterum includat ; re@am lincam

gantnr BEy 5B ) ) 2
ad guam dus .
cantwr perpendicalares EA, F C, fecantes circumforentin is
ponitis A,(r C. Dico rectam per A, & C, eduitam vtramrys
circnlium sangere  Cumyenim Eaé? F %kem‘k 'mmd n;‘-c;-
lorscm aquniium fou nquales, * & parallelay quid anguli E,
& Fyreclifine ;b Rrwnt quoque E F , A C , squales Xy pi- |
rallels; 1deogue & nnguli Ay & C ,reidi, Quare , per co-
roll.propof.1G. buins lib.re@ s A C, virumaue wclzl:n}. £on-
gets chm reilos angales. conflisont in extremiradibns fomi-

SINT deinde duo vivenls propofiti inaquales A B, C-D)
quorsm rurfus centra E,Qy Fyiungantur velia E F, all chins
internalium ex E, censro maioris cirvidi covomins deferibasr
F H, [y macor non tranfeat per ventriem minovis. D ehnds dn-

‘Gand R P, perpendicninri £ A , nbfcimiarsr ex- ea portio
A Gy femsd. ametro minorss cirewli C Dy aqualis ; érex G 5
ipfs E Ay perpendicnlaris duchinr G 5 y vfqne ad circwmfe-
rentiam cireuli F H , proxime deftripti . Ductn sutem refia

H Eqfim sngnle HE A, anghiks ¥ E I, aqunlis;asqueper P,

Bb 3 agmnr

w2® 1)“
b3 primi
20:prsmes
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4. primi.

t33-primi.
43 9.prims.
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AT

agatur W E 1, parallela reda F C. Dico reldm per paniia
1,&C,dudam wtrkmaue circulum A B, C D, contingere .
Abfcindatsr enim ex I E, relal K, ipfi A G , vol fermdra-
matro FC,minoris tirculs, aqualis, ut int relique E Gy EX,
aquales quoque , ducaturque reiia K F . Qluoniams igirur
laters H E , E G, trianguli H E G , aqualia funt lateribus
FE, EK,Cp angnli ipfis contenti aquales, ex comflructions :
s Ersnt anguli H G EyF K E o aquales ¢ Ac prosnde,cums
H G E, reftus fit,ex confiructione,erit ¢r F K E,recus. Rur-
fesquinC Fy [K, aquales fisnt, &y parallelsy ex confiructre-
ne,borunt quoque I C o K F , aquales (b parallela ; Argus
propieren angulus EIC , < cum aqualis fit externo F K E,re-
@ug erit 5 4 1 deoque &0 I C F, yacius exifiet . Quocirca , per
coroll prope. 1 &.bmins lib.reda IC, utrumque csrculum con-
ringer, cum reas angules efficint in extremisatibus [emidia-
merorsm . Suod eras propofiinm. . .

SAT 18 anremconfias fi cirewli propofiti aquales fue-
rint , id quing, modis pojfe fieri. Aut enim alixs extra alium
cadit , it {€ mutne consingunt o dmst fc muicens per centra
Secantyaus nongita tamen, vt vel centra confiffant in comsmu-
ué corum fagmemeo, vel certe extya illnd

1T E M f ciresli propofici fuerint insquales , id consinge-
re poffe fepiam modis . Ans entm minor totus extra mniorems
cadst , Axt ipfuns tangityant itfiums fecat , sta vt val centrom
eius fit in circumferentia maiovis, vl intra spfuam tirculum
bac tamen lege ; vt civcumferentia minoris cura centrum_
maiorss tranfeat , vel centrums munoris fir extra cireslym_

713:0-
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| mgiorern , welitorum izg intra, vt civcumferentia minoris
Per aiovit contyusy incedat y. vel Aenique ita intra, v ¢ir-
Fmerenisn mirieit includad ecensrims maieris .

QAvo m wre
Esvemlss inaqualibus éxiften~
tsbus, mn}m vonfiraitionis .
faxmpfimns femper 8 mmiori s
Joquis malsiérie @ miners in-
aprre sd efficini endom coma
firischioneydomoniyationeg |
nifi ,uadn&a,AE,lE.'p'z’-, s
rabemdafimadG, & X, -

w AG, 1K, aquales fint femidiametro ¥C,maioris cireuli ;
Additoinfuper,angisios H E G , F E X , comtentos lateribns
HE,EG:F E+E K.idcirco equales effe,qubd HEA,FE . re-
Liguil duorid vecorwm,dquales fint ex confirsitione . Denique
sugiclum E1C, offe veidum, tx 29.propof lib.2 .qued & EXF,
iurer pArallelis [C. K Foreus fit oftenfus. -
« RV 1A 2tre & pov pundium in crcnmferentia civeuli
3 9 par plancium extra circulum exifiens lineaos ro-

Baon , goex circwlum tangat s ex ijs , qua demonfivata funt ,
dmcere poffwriys; per prinitum guidem in ciriwli circumferen-
CimPROUI, ex covolls proPof. 16+ per plniluws wero extrq cir-
culumh exc-bac propef 1 seltem oftenfum ei% bos [cholio,redam

aldirenen towi intindaitir;non aliensim evis boi loca demoen-
fivarve, quo paits peb datum puniium virciius alism daryw:
zmmm 3 Jiwg sntarins ) foue axteriss ;. deferibendus

A W .
. 8ET orpo primum inciv- -
cile A B, ewins cemrum Cydas
1o plencihoms A, in ciresumife-
remiin , pov.qicod defcribendni
§ it civcinind sircilim A B, 1an+
gaid in . D aex A,per tei
trinies Cot0 avACy [ubaticr in

e guodnis pRcum D , ek gud
m.mw'm- D A, csroidies
defewibatur A By qui citrwinm,_

s

doocs poffesyuns Aos circkles tangat ; dumimodo slter eorimin |
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A - A B, in A tanget ; Kt i qoeis
- Bem punitum D, fuerit vitra
sétrum C,cades circnbis A By
tonsextra circulum A B; in-
tra virs fi pancium D , in feu
_midssmatro A €, extiteriz, vt
foholro propof. 13vhucins bib. de-
monflrassmsis s . .
D EI N D Eextrkesindem
: G eircwlum A B, dassm fit pun-
Bum G, per quod deftribendus [t circulus civcalum AB,tan-
gens . Dudaex G, per centrum Cyre@a G C- A, eagne fella
bifariam in D ,deferibarur ex Diper Acivenins AE qus per
Aatum puniium G, tranfibit,tangetd, oreulnm AB,in A,per
28,9188 1 [ehplio propof°1 3. bmins lsb. Aesninfiy Asimms.

‘A L I'T ER. Sit&atwum rurfics puntinm B; extra civen-
Ium A B. Duitareifa E A, vtcungue expsunio dato Eqqun
cirenlum fecet, & non per centrom tranfeat, ducarnr ex Ay
per centrum C.recta AC seritd, angains E A Gy Reutws cum
pars fit anguli femicsrenli , qus reido minor eft. Angslo erge
B AC, in B, 2qualis confistyntser A E D: cortbitque recla
E D, cum A C,in D,cb duos angules D A B; DEA, dso-
bus vedtis minores . Quonsam igitur anguli DAR , DEA,
|2 6-primi. | aqualesfunt .8 erunc & lntera D 4, D E, squalia: Girca
Ins ergo ex D,per A, defirivtus per darum psnsivm E, trane
[bit,rangerd, cirenl:on A B, A, ex is , quit ¥n flprdsite
[eholiopropof .1 3. buins lib.demonfrassmas . - :

T-E R T 1O darum fie punttum Fintea cirpulum A°E .
Duttaex F \per centrum D,refta F A, eaf; [ectta bifariam
in Cdefiribafiur ex C,ter A,tivenlus A B, qui per datumn

punlum B tranfibst , tangergue ex ditto fiheliv coressium
AE,ind. S e

AL ITER. Sitdatum rivrfus punctum B , intra tirew-
Ium A E, cuius centrum D. Duflarelta guarsngue A D,

percontrum Dy@ non ver datsim punétnns D tranfesnié qud
cumyella coniknita A By fucict angulum acntum BA D -
pore munorem angulo micirculi.qus refto menvy off. Angsle
erge BAD 11 B, equalis fat A B ¢ cotbiz g, volia BC,com
AD,inC, obduos argu'ssBAC, ABC, Astobus reitis

minores,

g
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| punéim N, tranfibis , tangetd circulii

rm

minores i Quonism igitur auguli B AC, A BC, aquales
funt , = eruns & lateraC A, C B, equalia,. Girculns. erge
cx C,per A,d:fcriptus per atwm punélum B, tranfibit, tan-
geteh cirenlunms AE,in A, peh i [ yar & mobis [cholio propof,
33 bmins lib.deseonfivata funt .
. %:o D fi per prnitum N , extrs
circhium QA R, datum defcribendne
fot cirenlnnss angems cirenlum QAR , ex-
terins i2a ot -nesmey intya alinm tadat ,
dmcatur éx N, puncto dats dd centrum
Pcirenli QARyreda N P, fecans cir- -
cumferenssam circuli in A, Dinifs de-
indi reita N Aybifariam in L,d:[criba-
tur ex Lnper d 5. crcilis, qui per datum

AR, ind, proprerenquod vtergscir- - N .
enbus recEam D B que per A, ducirier ad N Py perpenditnla-
rintangicin Ayex corollipropofssd.buigs ey, . g

E O D EM mods,fiin oircumferentia cironli QAR ,ds-
tum fie panélic A,dsfersbemus civenlumyqsi cirontum QAR
v;tgm tangas in. A, Dsilla epiym ex cantro P yrefin PAC,
per datum punium A , [i ex quolibes puuito buins reie., per
A, cirenlus deferibatur,nimirum AMN, 2% centro L,tdnges
hic cirenlnm QAR vt dictum eft, in A.

-+ EX bis tiquet,per idem punidum datam pluves pofft ciren-

bos deferibi alinm Aatnm ciresluwn tigentes, (finimsrum ex

dxtis punitis E , B, in priovi figurs ducantur alie refle,

que s rodis E X, B A, differant; Item ex punctis dasis
F G yeMittintur aliz linet non vt eentya G, Dy tran-
Jeumtasy fed clyowlos fecumtes§'nc tandem in velta AG
4ikfdim figura , vel in P AC; pofierioris figare , quando pun-
i A in circiemferentin datwr,alia centra & tentris C; Dy
Lydiler[n affnmantur ) cumtamen per puntium datum ex-

‘epacirenlion wnis folalines adeafdem parees duti pofit cire
el sapgens | Qo paito awtem circains dsos tireulos 1A

gens Aeferibendus ity &d finem buins lib. tyademuss ' -

1 . o f
i .EX PELETARIO.
nean

3 atetdh JUTRY

INEAE re@tz ; quz circulurit fecct,’h- :

26 primi.
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4 " |heam paratielam ducere ; quat cutidem circus |
*| lum tangat, v ‘. ,

g A & - CIRCVLVEM.enins A BC, cnimi centrié

B D, fecet recta B'C, exti ducenda of} parsilela

tangens circWisins A B C. Diltarky sx cen-

tr0 D , ¥ella’ D E , perpenidicklaris ad B C,

extendat ad punddum A 1 tivewmfes

o, rentiam ; (9 eX A, ducatsr F G i parpends-

128.prims.| cularis ad A D. 2 Evit igitur F G , pavaliels Wi B C , tam.

Betque circulunsip A 5 per sovollavinm propef. 16 gued erat
facendum. i o :

17- | “ THEOR. 16. PROPOS. 18,

- 81circulumtangat re@4 quapiam fie
fea,a centro autem ad conzadum adiun

atur rectd quadam linea? qua adiunéta
?ueric,— ad ipfam contingentem pérpens
dicularis erit, T

_RECTA linca AB,tangﬁt in C,circulum €D, cu-
. Cc ¥ B iuscentrum E.& ex E,ad C, reiq docatur
A C.Dico E G, perpendiculirem effe ad

. A B.Si cnim non eft,ducatur EFsperpens
_ dicularis ad A B, fecans ¢ircumfereptiam
S+ “ iaD.Quontam igitur in trigogulo,C E Fy
b;;'.pn’mi. "c"{uo anguli ECF,EK( ,.m‘iﬁ'okre?- funt duobus [c&j";\a‘ ’

. e EFC,reus, cx conftruGionc:erit ECE,minor,Quas -
¢19.primi.| te < maiox erit rea EG , hac.¢(t, ED,qyam LF,pare qui
totum . quod cft abfurdum + Eft igitus E Gy-porpentdicu-
larisad A B Quare fi circulum tangat recta quapian
linca,&ec.Quod demonfirapdumerat. - o
1 ALITER.SiEC,noneft pcrpcndicuiaris ad A B,
 crit alter angiddrhim ¢ €, dbtufus,& altdr acutus . Sit
crgo ECB, acutas,qui fumiaajor fs m&l}?l“ﬁ?gc’gﬁ

.
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{ E CD, eritangulus femicirculi minor angulo dliquo
acuto :quod eft abfurdum. Omnis fiquidem angulus fe- ‘
micirculi * maior cR omniacutos 14, dertih

SCHOL!V M.

H NG licebit demonfirare fequens theoyens ad s, qui
Jagusunsurynon inutile : Videlicet . .

DVOBYVS circulisex eodem centrode -«
fcripeis;erung smipes réGz lineg intetiorem cir-.
culum tangentes , & vique ad citcumfetentiam
exterioris eirculi extenfz , inter fe zquales, bi-
fariamJue in pun&is contadtuum fecabuntur . -

SIN.T Awocironli ABCD,BF,ext0s  pA g
dem centro G , deferipes, quos tangant recte
AC,BD.inpundtisE , F. Dicorsdas AC, [
BDy effe aqualesybifariami, fecariinE, F.
Dicastur enim ex centro G,ad punita cons )
talhum E,F,reéit GE,GF, b que ad AC,
BD.perpendiculares eriinz 5 acproinde, per .
defin. p.buins bbireda AC, 5D, eq8aliter & centro G, in cirs
enlo ABCD, d:ffabunt,cum perpendiculares GE,GF yagua- N
les fint . Igiturt reita A C, B D, aquales funt . Disiduntur | ¢ id.tertifs
d auters & bifariam in E, F, & perpendscularsbus G E, G F, | 432105

Conftar ergo sdyqnod propofitum e/f . '

THEOR. 17. PROPOS, 19, 13,
S circulum tetigeritrecta quapiam | :
linea,a contadtu autem rectalinea.ad an : ]
gulosre®os ipfi tangenti excitetur: In | ‘
excitata erit centrum circuli,

TANGAT re@ AB, tirculua CDE, in &y &
- . (3

.

;8. bertifs
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Sy 8.tertii,

19

b s.primi.
3 2.prim:

932 prim i,
e 3. primi.

c p ¥ C.ducatur CE,perpendicutaris ad AB.
Dicoin CE cfle centrum circuli. $f enim

eftextra C E, fit Fycentrumyaquoed G,

ducatur reQla FC,*qua perpendicularis

D eritad A B. Quare re€tus angulus FC B,
. relo angulo E C B, ®qualis erit, pars to-
sirquad eft abfurdum . Non igiturextra CE, cchtrum

circuli exiftet . Itaque fi cxrcuium tetigerie re®a quaes
piam linea, &c. Quod crat demonftrandum .

THEOR. 18. PROPOS. 10.

 IN cireulo, angulus ad centrum dus
plexeft anguliad peripheriam,cum fue
rit eadem peripheria bafisangulorum.

IN efrculo ABT, cutus centrum D, fuper bafin BC,

¢onftitvatur angulus B D C, ad centrum } & fuperean.

A dem bafinangulus BAC, ad peripheriam.

Dico angulum B D C, duplum efle anguli

B A C.Includant enim primum due KB-,

AC,duas DB,D C3 & per¢entrum D, re-

B C ctdextendatur AE Qyuoonfam igitur ret

DA, DB, =zquales funt, berunt anguli

D AB,DBA,zqualest Et autem étternus angulus |-
BDE, - xqualis duobusangulis internis DAB, DBA.
Ql‘rc BDE, duplus”erit alterius eorum, vt anguli
D A B, Eodem modo duplus oftendetur angulus CDE,
anguli DAC.Quapropter totus BD C, duplus erit to-
tius BAC. Quido.n duz magnitudines duarum funtdu
pla. fingule ingularuim ; ¢ft quoque aggrezatum ex il-
lis aggregaci ex his duplum, onﬂat ergo propofitum .
- DE [N D E non includade rectz A B,
AC,re@as DB, DC, fed AB, per centrum

extendatur . Quoniam igitur cxternus an~

B C gulusBDC, =zqualis eft duobus inter-
: nis DAC, DCA : Hiaurem duo « inter {6

funt
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funt xquales,quod latera DA,DC, fint xqualiajerit an-
ulus BDC,duplus alterius corum, nempe anguli BAC,
d eft propolicum . C
TER [IQ re@a A B, fecet re&am
D C, & percentrum D, extendatur re-
&a A E.Quoniam igitur angulus EDC,:
ad ceatrum,& angulus EAC,ad periphe-
riam , habent candem bafin EC, & recta
A E, extnditur per centrum ; erit angulus E D C, du-
plusanguki E A C, vt oft¢nfum eft infecunda parte. Si-
mili modo erit angulus EDR , duplus anguli E A B; ha
bentenim hi anguli candem bain E B. Reliquus- igitur
angulus BD.C, duplus erit reliquianguli BA C. 1 Qi

enim totum totius eft duplum , & ablatum ablati; eft &
reliquum reliqui duplum . In circulo igitur angulusad

centrum duplex elt,&¢.Quod erat demonftrandum o
SCHOLIY M.

" A D primaen pavtem huins propof-demonfirandams affum-
prom eft boc principium . (Si duz maghitudines duarum
magnitulinum fint duplz,fingule fingularum;erit quo-
que-aggregatum ex illis aggregati cx hisduplum ) /5 ter
54 vero partis Aemonfivatione boc almd princiginm adhibi-
tum off . ( Sitotum totius eft durlum » & ablatum abla-
ti ; erit & reliquum reliqui duf w . ) Quorsm virsmqne
#b Esclide vninerfaliter demonflyatur in omni genera mul-
ssplicinm, & de quotoungue magnimdinibusylibro 5 prapof 1.
& s Nontamen propreren demonfiratio buiss prepof. cenfen-
da ej}'vitigit. quafi affumas es, que pondum funt demonfira
14 : quse Cr dxo slla principia lumine patyrali ita cognita
Siums in duplis magnieudinibus , wt facile & quonis. fine viia
demonfiratione concedanturyy viraque ills propofiese lib. 5.
demonfirars poseft ante tertium bunc librsms, cnmn ex o¢ nen
ant: adeo yt dwo s principia iyre optimo adhibers pof
Jint hoc Ioco.tmwdem.*nﬂrm . Negua verabacsnre cir
cxlns ab Enclide commitssiuryenm dno slia principin,per qua
propof° 20.buinslib.demonfiratur,hac eadem propofitione non
witagtur o ant slijs propyfitionsbyssgus ex bac 20 pendens.
: . VERVY M,

Q4 220, pron,
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LE 1% Pﬂ‘mi.

b2 a.primi,

<3 2,primi.

4 3-prom.

< 5. primi

{38 primi.
-t
S5, pn'm:'.

s primi.
' 8 5. primi,

YV ERV M, fiplacet, demonfirabimus primam partems
buins propof. fine priore illo principro , ¢ tersiam [ine pofterio-
ve, ([ecunda enim pars nestro corwm indiget ) hag ratione .

A Repetarur prima figura . Et quaniam * tam

angsli DAB, DBA , inter [¢ aquales funt ,

quam anguls D AC, DCA; erit torss angs-

_ lses BAC, duobus angulis B, C, fimul furmpeis

B\ G #qualis,ac proimde rres anguli BAC, B, (r C,

- fimsd furmpti dupli ersns angwli BAC . Quis

vere angulus BDC,aqualis eft ijsdern tyibus angulis BA C,

B, C;fNamv cum B D E,duobus internis, By¢r DAB,

C D E,dnobus internis C, (3 D A C , agualis [it , erit totms

BDG,omnsbus quatsor, hoc efttribus BAC, B,&rC, aqua-

lis . ) eri¢ angulus quoque BDC, dupins angnli B A C. gued
oft propofisnm .

ALIT ER.Quoniam . fexx angnli triangulorssm ABD,
ACD, funt aquales quatusr rectis , funt ansem ¢ tres an-
guli BDC,C DA, A DB,quatnor rectic aquales,ex coroll. s.
propef ¥ s.Jib.1. ersint butres slli fex aguales : ablatisgy com-
muntbus ADB, ADC, 4 reliquus BDC, reliquis BAC , B,
2 (Z‘;‘quﬁlu erit . Quare vz prims,erst B D C, ipfims BAC,

sploes .
REPETATVR quoguetertia figura, vbireda DC.
veitam AB,[:cat, vt in E. Quoniam ergo,
Aullareita A D, ,cdmoanguli DAC,
DC A squales funt,cfich augnins DAC,
)\}v A angulo EAC.maior, erit guogme ang wins
B Ar/ D C A, ecdemn angulo E A C, maior. S3
€ igitur fiar anguins A C F, angulo EAC,
2qnalss,fecabit C F, retam A E, vt snpuntio F,' angulnf-
que EFC, aqualis erit internss angwlis FAC, FCA , &c pro-
inde anzuls BAC duplus, Quia veros anguli DAC, DCA,
aguales funt , G ablati quogue F AC,FC.A serunt ¢ religus
DAB,ECF,equales. Cumb ergs DAB,itfi DBA , aqualis
fit; erit quoase ECF,cidems D BE, aqualis:Sunt antem,’i &
anzuli DEB,F EC,ad vertice Eyaquales . Igitnr (o reliqui
angult BD E,EFC,aquales eviit,ex coroll. 1 propof g 2.lib.x.
€ ergo anguixs EFC, oftenfus fit anguli BAC, duplus; erse
quog anguiss BDC anguli BAC, dsplus.quod cfi propefiri.
_ Qvop
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QVOD firede Bb.CD, in

vel femicivenlus svel frgmentam -

minss ; n:hilominss patsum ilnd ad centrum dsuplum erit
anguli ad cireumferentiam, qus eandem babeat bafin,quam
patium sllud. Duita enimrecta AE per centrum y erit tam
angwlus BD E,ad centrum Auplus anzuli BAE, ad circnm-
ferentiam,quam angxius C DE, ad centrum,anguli CAE ,
ad civcnmferentiam , vt oftenfum eft.Spatium igirsur ad cen-
tram D , bafin habens B E C, conflanfqus ex dwobus angsi-
lis BDE,C DE, duplum eft totins anguls BAC. ngd
oft propofitwm .

THEOR, 19. PROPOS, 21,

IN circulo, quiin eodem fegmento
{unt,anguli,funtinter fe zquales.

IN circulo A B C D, cuius centrum E, exiftant an-
li A, & B,in fegmento DABC. Dico ¢os ¢lic 2quales.
it enim fegmentum DABC , primum fc-
micirculo maius ; & ducantur reGz DE,
CE, ad centrum E.Quoniam i%ltur angu-
lusDE C, ad¢entrum , * duplus cft tam - C
anguli DAC, quam DBC, ad peripheris, '
cum omnes habeant candem bafin D C; erunt an guli A,
& B,dimidiatz partes anguli E. b Quar inter fe zquales
erunt . Eademque rationc omnes alij anguli exiftentes
infegmentoDABC, oftendentr efle Equalcs .

ST T deinde fegmentum A B
DABC, vel femicirculus, vel A B
femicirculo minus , Ducangur D :
per centr} E reéte AF, BG. &
in fegmento minori connean F
wrrettez DE, C E. Quoniam SO
igiturangulus DEF, ad centt 3m, ¢ duplus cft anguli

C DAF,

\

M A
cenzro angulum non conflituit ad (07 B .
partes bafis BC;quid tum demum b 'l A C C
firsquando fegmentum BAC , eft }‘B X ’

3Q¢

czo.rersy]

by..pron.

.20.1’.'719'.
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< 7 prom.

w7 pron.

<32 primi,

il 5.primi.

D A F, ad peripheriam: Simi-

AR A~B Jier angulus % EF, anguli

) C CAF; & funt anguliDEG,

G EF, 2qualcsangulo DEF :

erunt tres anguli DEG, GEF,

FEC, fimul dupli anguliDAC,

Eadem ratione crunt jjdem tres anguli dupli anguli
D B C,* Quare zquales erunt anguli DAC,DBC.

ALIT :R. Quoniam;vt in fcholio propof. prce-

dentis demonftrauimus , fpatium ad centrum E , cujus

bafis DGFC,duplum cft vtriufque angnli DAC,DBC,

ad circumferentiam 3 » EruntipfianguliDAC, DBC,

inter fcequales. .
ALITER.Sccent fefere@z AC,BD,inF,& cone
neQatur re@a A B. Quoniam igitur tres anguli trian-

guli AFD, quales funt tribus angulis trianguli BFC 3
quoniam tam illi,quam hi <z~

A A quales funt duobus reétis : Si

/ F) _ auforantyranguli AFD,BFC,
D % G «quiequalcs funt ; erunt relt-
ui ADF, DAF, rcliquis BCF,

BF,zquales. Atqui & anguli
ADF, BCF,zquales funt oflenfi in fegmento maiow
1ADCB.Ergo & anguli reliqui DAC, DB C,

quales fimt, .
ALITER, Duflis

. A 3 A S refiis D F,CF, ad pun«
D ¢ Gum incircumferentia

> quoduis F, includenti-
, bus centrum E , ita vt

&  wmDABCEF, quam

C
> £ .

. - FDABC, fit fegmen-
tum maius 3 iunganturquoq; reGta AF,BF.Quia igitur
angulki DAF,DBF,in codem fegmento maiori DABCEF,
xquales funt jnecnon & anguli FAC,FBC, in {fegmen-
ta ctiam maiori FD A B C, cxifteates : fi hi illis addan~
tur, fiet totus angulus D A C, toti angulo DBC, 2qua~
lis . Itaque in circule,qui in codem fegmento fuat 4 &,
Quod eratoftendendum. :

SCHO- |
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oIS

B o Bul uDadtis. v, dxamctm dua-

. Q b? quadrilatcri AC, BD,
A o ’( “ .\\Q dunmgnlqA-BD
Al L2E \ D Jin codem fegmito
v ’ ABCD xqualgs imili-
'.';:::u. .«.,;3? RigH]

©f e o YN 't&f‘*‘dﬂomgu GBD,
A od$ bmeBADsu s Quare dug do
%laAw;@ is Q,an%; us A BC , zqualis
abus 3ngulis . Addlto itur
cbmﬂfuﬁnﬂh ne ‘(‘D‘A chitirdid anpEABC DA,
‘.ﬂﬁﬂd{-\@ﬂg}ﬂhﬁﬂu ACHIOADCDAN K hnres
@quales funt duobus reis . Igitur &MA_B@;&E?
duobi.ls erunit retis 2quales, E:g:m xg?sdo oﬁcindcm
angulos BCD , DAB, duabn Leelis xqules., Aam
rurfn‘ dtfo‘i'n‘b\dg\}}vl), s;D,ﬁmt mq ‘I‘c.& ts:rn§ duo
BCR, optcrea togus 3 CD, duobis
angullx ABD ﬁ » 2qualis qutﬁdduq ?tu{ ¢am-
mu angulo-BA runt duo.anguli B ﬁ,xqua
les tn ﬁn ogulxs BD‘A, "58{ lu tres.funt
zqualcs sreltis, Igm.u' .Auo . )JAB, duo-
bus retiszquales erunt. ubxornm igitur in cir
wﬂdqﬁ«mmﬁc- ] demm&n\ndu cm- ‘

‘_\mn Y I\ SCHOLN‘.YM
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SI -mqim)i'rllﬁwo angalt, quiex'aduétfa,
duobusre&is fint zquales ; circulus, qui per
fris hﬁo‘ﬁwﬁ&t&ugaigdosaeﬁnbxhlgﬁan-
fibie etidm-pdr relinmmauantum2ogwuni;
Atque ageo cirea’ipfum, quadsilatern circu-
lus deferibi pot‘eﬁ

)quwmudxangﬁx agtdu-qmﬁun,
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b p2.terty. _
3pron. " b e quales Ruobvis reldis:>drigr
q O ehgri anguliCBE; IHL,!
. . - S n'qﬁde);’éﬁpfoptﬁu,exdxﬁu.
R N Y . busives b Avene EBC L 2L, |
s T fmileseriip. - 0 SRR

L quorshn pinsessJit hoc, quod Hes 4R -defi's a.ﬁtua {ibide-

RS .'.1:‘.5'.‘.&‘::..‘.. ! - "1“:ID‘E?W*D‘Z~5nﬁb»?¢irei-
His AEC.GLY, fimbles fimt b ciis EG, LI Dico & reliqhbdr
s AR ET e ffe fimiles 'Sumptis vivs piinitis D, YR M,
Nrcingue i ijs Areabas, Benfantir s C D, DE, CB EF,
FA AR RVRE, 1L LM, VS GLTrague guin wrens
EGLI, gmilc: [z et Bx e fin. aighti € DB, PXCE,
dquales . Cim brgo ¢ 20 AR C DB EAC y deodusan-
BNLTRLLOY, equalty it « o Povs i, quans B2 fore
Anoows' 7ellis z‘"q:uIZ: < ‘pritie G reliqaid wngicdi BAC, LOY,
“eqaalan S Supt Miten & AT TECGLL, in femicivintss,
Boc ot in f2moieisfmilidils A BE QLY tqualés, ex defini- |
tiome fegmétorum fimiliump. T gitwr in triangulis AEC; GL2, 4
@ re 'gnian?é:gzb B} G L, excipollirrophfiy 4. 8b.1.
Lgpalesorunt.Gumergo dwo Gnguli ACEEPA; duskns an
gwlis GIL,LMG, aquales Jint s d Gdd taes slli, quim ks dxo-
bass [int veltis aquales ; erunt quogue angulireliqui EF A ,
B MG aquenles s ng proipdacex depm. fiowiinm (egmpnco-
v, axcis 4.Ey G L, relighiin fruniseuiifimiles enxue.
%oﬁm: dfendendumy’ ~ 78I ARIRLT Tl
QY AN D O autem de fegmentis fimiibus ferviio’ bic
ncidst,non vidermsy omittenda hoc loco tria theoremata tum
Gromggricis rebmsitumprafeting Aftvommsivis pevnitellivia,
mgnfinandam recepimees : virkelixes, O . .
P e A e N T e .
ANGVLI dt,nﬁ,ﬁcﬁts arcubus cirailomm
ﬁﬁﬂhbu&ﬁug}a centrayjue-ad circumferen~
"tias,funt inter fe zquales . Et contra,arcus,quis
bus anguli zquales five'4d centra;, fine ad cir=

cumferentias infiftunt , fimiles fant .
8 I'NTintiroudis ABC D] EFGH,gsioruin centra 1K,
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F.G.H, quibus ad centra i
fant anguii 1, X, ad girgum
mmuwmmgbe E. Di-
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gq}lﬂqx effe.Conflutsiitur enim
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4 Hm itmr Aguablna G, &» mmrqnoqwtdiqm.l SE,
aquales. Quorsim® cums dspli fine angwlil, K , © eriént bi!
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prlmm arews fimiles B, q rgf
1fe

rmmaha BCD, FGH, inter [z &, Dico secsé-BCD, |
FGH, offe fmuh: Nop fi 4,8 Bvfine aquales : fint d qu-! !
fom 24 8 deno angnli £,C.quim duo E,Cranebws retis wqwa!
st O relinui C,G, agqyales; afproptm‘.cx Aifm ﬁ-
mlqummmm,nmb(:l) FGH, Mglds
equales 4,E, agd cirowumferentine, wa /z::laq Sgvero |
a)wdi T.‘K,al centra fin winlesy et quoque, eorkm di-!
dqwibin buc off 5 w’ﬁm % “Quirtre vt privt, Brds

BCD " FGH » ﬁn&:ﬁmcwd-u offerimendtim i.
sthnnrmwm;memuM‘
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