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Geometrica, que bac 111’100 comprelaendumur, EU.
CLIDlS demeura, bit. mafia, Ü ultra,-’annnrum

urus fin": comprobawjt laudawitq-ue, la: 7114114 jam com,-
mendqtibne egean’timpliur: In Mari: antiqwfimoru’h
Mathematicorum, ARCHIMEDIS lAPOLLONIl;

’ ’l’HEODOSll, PTOLOMÆI 15:. citqmur flip;
tanguant principia cadeauter demonfirata; Recentiore:
«in»: Matbqfeo: calme: (9’ Geametm peritzfimi, guet.

par; mtiqwæ marinai a: filertiæ-pretium fla.
tuer: normt,’omne: in ce canfintiùnt, non a]: aliôi
prima Geqmetria flemme, par» and EUCLIDEM
finaude. H51, min; principii: Ü. fandamenti: m’-

i nanar ùæiwerfæ rerum mathematicarum demanflratz’aà
ne: 4c arrimât) rom, y fIÏraniâwgitayw, Toi ronfla»:
Matbefiu’pampum ingedi (9’ clan perluflrarc
«qu’un, Euclidti: ab -el:memi: ut primant incipiant,
maxime chejfarium efi,lne,mo efl ’Mtbematicur, qwi j l

z ignare: ; lm malaria: fi prarfiu familiaria fifi red-
diderinr, mm made facilem poflea felicemgw ad dring

a mprogrefl’um, [cd niant, que aliâ: koran: cimenta;

n...-.-........-. m.- -.- fi .

.

tu»: ignari: (vélum; (9’ inteflefîu déficiliauvideantur,

«page .cxperientur clam peniturqwe perfiücua. .
In gratiamwutem 00mn. ., qwi fine duce mahatma .

au aggradiantur difiiplim, bac præmitçitur,

’ l Commentariolum: -:
» 1. Mathefis five Mathema ondula faut Gram
qiginix, in getter: qwidmr (fi mai: etymon firman)
doflrinani me! difciplinàm notantia; peculian’ rament
fenfu . à primir jam jeudi: ufitato , acapiunmr’ pro fo- ;
la i114 fiientie, que wantitati: notant»! (9’ profitâm-
te: explicat; mule commgtm’ter branlait hoc definitia;
Mathefis , ml Mathema , efl Scientia Œamitatis.

. I M 3 3v Qi’mî.
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2. Qvantitas autem ml efl-difireta martiaux fei- à

lice: ab inwicern je anti: confiant, ut numeruæauc ’
multitudo, qui e Continua, ut magnitude flue
Extenfio: Unde dam ariunucr Matbefeor partes, A-
rithmetica nempeÜ’ Geometria , amatiraient altera
difaetam , altera continuant trafîam: Hirgve daubai.
partibus tata a6filvitur.Mathefis pu’ra. Hue refer-
tur criant Analyfis mathematica five Ars analyti-
ica (Algebra vulgo. diffa!) que ex Zrithmetiea (si
-Geametria efl campafita, mecbodmn oflanelenrvpef cal-
culum quantitatum gerceraient profilant: Mathematica
’rejblzlendi Ü nova inveniendi theoremata. i

3.’ Arithmeticla ruera 6’ ’Geometria idea dicuntur

pur: Mathefis, gain galamment à matera]: fenfiâili
, Ü a! axiamatibù: phyfici: peinai: abflraüam canfide-
fane. Reiiqwe autan fiientiæ, vina-grammaire»: ma-
terieefenfibili cancretam five inaterii: pbyficirjaccom-
madatam’accupata, appeflaiitur ’Màt’hefis mixta’ five

applicata: cujus generis finie Mechanica,-”Optica-,ï
Afironomia, Cosmographia, Architeâura (9’ cam-
phre: aliæ"; que aviner. un nominaiiturÎ -fcientiæ
Mathematicæ mixtæ five applicatæ, gais werfantur
cira: pentane: pbyficar, axiamam Ü ’experimenta tau-
xilia Mathefea: elucidandatrëenianfimnda alaire ad r
caftan accammodanda : gommai enim, uti nèfernaùmt
perfPicacidef Nature finiraient, materne applicaca
mimi dqfir Nature: efl Ü plurime gâtez-lune): in
rebat: naturalibus caufati’va, Mecque malta Nature:
parte: non fini: fubtiliter Wprehendi, nec jacée per-
fpicue demonflrari, nec Inti: dextre Ü cm0 ad «film,
accammada-ri pafluntfine ope 0’ interventuVMatbefeo: t
para, Arithmeticæ nempe , Geometriaeô’ Algebræ.

4. 0mm: pana Mathematica fiientiæ tu»: para
qui»: mima dividunmr in ,Theoretica’s Ü,’l’ra&i«

- pas;
up

la
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cas; ide: principia. naturarn ’0’ prèprietate: .rerum
cmnemplantur; ba mm prax’ecfiwe amazone: è Tac!

aretici: deriuanda: oflendunt. , - a
Hafienu: Mathefea: «yuan, de mitionem mi Ü

generaliorem ufitatiaremqwe divifionem panda attigi-
pmr, MIMI: ambagilm: Rbetoricir, que tutu ignorari
Infant. 7mn aéro , ut ad propofitum propice: accula.-
4mn. Methodum, 9mm vacant Mathematicam ,
inviter cxplicare baud incongruum w’detur.

î. Methodus, qua Elementa Geametric tradidit »
EUCLIDES , qua etiam canne: fare rerum Mathema-
ticarum Scriptare: mineur, dicitur Mathematica , re-
fiiu: ocra Geometrica, quia, quantum ’nouimuc, à
Geomcrri: primant ufurpata argue [chiper in’ contem-
plations quantitaticjancîe [crama reperitur; cuju: ta-

u: bic efl’ senor: ’ . n
Prima ê fimpliflimi: rerum trafianalarum nonantain-

gamelan: conflituuntur principia, adea clam (5’ mani-
fefla, ut earum weritatem nana jam: mentir’negarê
«flafla. faire [une tria, unde amni: Geametria dari-

j mimer, nincipiorum genera,fiilicet Definitiones, que
. prima: muni actine: diflinfle explicanc; Pofiulata. L
.(alii: Hypothefes aigu) que rem gamelan: fatîufa-
cilem propanunt, à nemine ratiche gradient non come-
dwdm; (9’ deaiqae Axiomata five notiones corp-

. munes, que (uti vulgo definiuntur) [un fententræ
pet fe manifeflæ, w101i ahi: placet) [une Propo-
fitlones, .qvarum veritas è definitionibus in. ce ’
confident]: immediate absqve talla demonfiræ

none cognofcitut. , - v , v
. . Deinde bi: principiirfuperjbruunm Propofitiones
in .Theoremata (5 Problemata diflinîla: v I

Tbearema cfi Propafitio thearetica five fieculatiua,’

5 T" 4151934 [1&wa conditioaibur affaiatur ’08] ne-

. . à , 3 gamr.



                                                                     

,û6(°)â°

gatur.vl Ex. gr. Euclidic Elemenc. Libr. I. I’rapofi-
tian: 1V. [ub bifce conditionibuc. t Si jduo trianguler
habuerint duo lattera duobus lateribu’s æqvalia,
alterum altëri, 8: angulum æqvalem angulo,
qvi ab æ valibus reâis comprehenditur) aflirma-
iur’ôt ba m bafi, 8c triangulum triangulo,8c reli-
qvos angnlos reliqvis angulis æqvâri. Similiter Lib.
3. Prap. V. Sub bac canditiane (SI duo circuli fe in-
vicem fecent) ucgatur idem ipforum etTe Icentrum.

Problemaa efl’ I’rapafitio paf-fieu, qui: aliqvidfub

dam conditioniburfaciendum uclinveniendum enuntia-
tur rne! Joueur. Ex. gr. Eucl. Elem. Libr I. Prof. I.
Triangulum æ vilaterum fuper data linea con-
lfiruendum tu itur, [cd [ab canditiàne: (Si data
[inca fit mâta Ü terminata.) [Siclqrvaqroe’ Lib. Il.

. Prap, 1X. datum angulum bifariam fecare dare-
tar , fub pramzflîz nempe canditiam (fi dam: angulu:
fit re&ilineu’s,bae eflfi lineæ,uangulùm compre-

hendentes,fint reâæ. 1 - .Garni: itague Prapafitia tan: abroutira 97mm pra-
flica diuiditur in hypothefin (5’ thefin. HYPothea
[fis includit conditianer,[ub araba: aliqvid «firman-
dum ml ’negandum,faciendum au inamimdum page:
nicur ; Tbefi: ruera continu id, quad afirmat’ur ml ne-

. gatur , 921Mo: faczendum ml inueniendum jiutuitur.
i Hic camer: natandum efl bypotbefianan [camper nia-i Â
nifefii: verbo- exprimi , [ad interdit»: mutine malpro-
pria rai , de qui: agitur, meabula inualw’; par: bac

’ in cafu bypatbefi: êdefinitianibu: petenda efi. En. gr.
Lier. Propafitio V. ma: efl: Triangulorum Ifofce-

i :lium anguii ’ad bafin. (unt inter fe :æqvales: bic ,
bypotbefi: invalvitur macabulir triangulorum lfofce-
hum; barn»: itague oncabularunz definieianer, (Figu. j
ræ falun trimerez, qui: ducatantumalatern ha- l

- ; . - bent i

t
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bent-æqvaiia) defideratam exhibent hypothefin,qva
regviritur, ut fint°jjaatia tribu: lateribu: terminatâ,
tuque duo i [arum Iaterrumfint aqualia ; and: thefiI
(anguli ra bafin faut inter fe æqvales) aleviner;
Similiter in Lib. I. Propofic. XX. (ÛmnÎS "131131?

’ li duo latera funtmajora reliqvo, vomodocun-
qve fumpta) bypatheyîi non apparat, la panada e]!
è vaci: trianguli definitiane, ubi per figuram- tribus
reins Iineis [rue lateribus comprehenfam expiiez:
tar. l’on-am Lib. 3. Prop. l. (Dati circuli cen-
trum Invenir’e) deal]? videtur bypotbqfii, facile ta-
Men eruitur ex [me circuli defim’cioize (Circulus et! ’

figura plana une lima compreheniàj ad qvarn
ab uno puné’to garum , qvæ intra figuràm funt
pofita’, cadentes omnes mâta: tines: inter le funt
æqvalesz)’ quart enim bic recenfentur circuli propic-
tdt" . tûtfilppanunmr cmditianeJ, [ab * quibu: inven-
tia centri afleritur. Et fic de cœterit. i »

-» Nub’a une Tbearemata val Prablemata in Math:
admittuntur, nifi earum venta: final certa Ü euiden-
ter fuerit demanflrata; Mecque de dernanfiraxione nunc

reflet clicendum. ’ (a ’ -v i Duplex a]! aima: dmanfirandi matira, alter Dire;
y têtus alter hiverfus. Direâus .demonfitandi me -

du: flafla profofitianir ex ipfi: principii: aliitve pra-
, payitianibue cuidenter auna demanflr’ati: papetier) ncxu

derivat; quad vocatur demonfiratio afleufiva. Ex.
gr. in Lib. l. Prof. V. tbefîn (Ifofcel. je. triang. an-
guli ad bnfin funt inter fe æqvales) -fubjun&a de-
manjiratio deducit ex antecedente Definitiane 2s , Mir
amate 3, (9’ propofitionibu: 3, 0’ 4. pria: dmaiyïmr

tir, mi appojîm citaient: incluant. Inverfus de-
i monfimndiymodus veritatem tbefi: evmcit, dedu- I
’ tende ex amitbqfifiw contradiflm’a fofitiane conclu-

):( 4 fuma



                                                                     

. de (a) 30”fadent, princip’ii: vel propafitianibu: antan demonflrati:
repugnantem; quad vocatur demanfiratia perimpofibile
five par abfurdum: Ex. gr. in Lib. I.Prop. V1. Si tri:-
ganguli duo anguli fiat inter fa æqvales, latera æ-
qvalibus angulls fubtenfa inter fe I æqvalia erunt ,i l
tbefi: ueritac eo ipfa evincitur, gvad demonfiratur’ en:
antithefifi’ueltontmdifioria pofitione (fcil. lateta, æ-
,qvaiibus angulis fubtenfa, non etunt æqvalia)

’ abfurdam banc [agui conclujîanem: majus triangu-

lum minci-i, five par; toti æqvabitur: id. quad a-
, xiomati 9. Ü film: rationi repugnat; guare demurn

rafle infertur : (lifta trianguli latere non pofl’e cm:
inæqvalia ; eruntigitur æqvalia: amie confiai tbefin
Propajitioni: idea cf: ocrant, quia oflenfum efl, antitbef
fin five contradifbariam ejurdern eflèfalfam, impafibig.
1m: five ab’furdam. Sed bac anima, ex ipfitElententa-
film Euclidaarum demonflratianibu: jatixifunt manife-

a. .* Ad demonflratione: niant referri filent propofitiaâ
mon Explicatio uti (9’ Confituëtio figurarum. U-
naguefiarfim majori: perfiicuitati: ergo in bi: Elcmen-
tir demonflrationibut plaumgue promittitur: Expliq

"catio mon [enfum tbearematirfingulari guodam exem-
I. plu iHuflrat; Confirufiio auteur defcriptiancm figura-

rum ira ordinat, ut earundurn incuitu facilita (5’ dag
riut percipiantur ratiocima demonflratianunt.
I Quidguid è demonfiratioue Propofitiani: cujurdam
generaliarit Frater id, guad ab initia propanebatur
,dcmonflrændum, [troua configuentia concluditur, ei-
dem demonflrationi [ubjunèi filet, atgue. Corolia-v

’ [ium (nonnulli: criant confeâarium) vantai; Ex.
gr. Lib. I. Pro . XV. proponitur (9’ demonfiratur,
duabus métis fêle mütuo fecantibus,angulos ad
verticem efl’e interhfe æqvales, groumant une ex

. 4
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il ipfa bujut’prapajitiani: demanflratianefimul manifeffe a
concludi patefl, ,qvotcun ve métis fe mutuo fecan-
i tibus , angulos ad pungtum feâionis æqvari qvan
; tuor mais: Hæctgitur conclttjïa,[ub titqu corolla-

rii, difia demonfiratiam’ fubjungitur. De religvi: fi-

tniliter efl fintiendum. , .
Ut demonfiratio Propofitionit alicuju: principaliari:

evadat breviar, du: guandogue propryïtio [0M tan-
guant [ubfidiaria affurai (9’ demanfirari; coli: mitent --
[ubfidiaria propafitio vomtur Lemma, (9’ propofitiani- ’

ut, in quorum gratiam fait affumpta , plerùntgue præ-
, otittitur; interdum tantet: (5 fabjicittcr, uti ex Lib. 6.

Prof. XXII. manifeflunt eji. . i I
. Iaterdum annotatianes guindant vel brevet- narratif
unçulapro 1e nota libri: matbematici: inferuntur, gui-
bur, gvte videantur obfcura, clariu: explicantur, vel.
aligvt’dfiitujucundunt aututile commemoratur ; gvad
additantenti genm’ vocatur Seholion. Sed 7114014»:
Sabalii exemplum in bifce priaribm V I. libritElemeng

torum,Euclidi:.occurrit. i .. *6. avec [ultra de Methodo Mathematica dixià
mu: ,probe notent. grau", (5’ ubigue ipfant Eleinen-

I tartan dab-tritium cum legibut ifiiut Metb’odilconferr:
afvefiant: fic chiot Propafitionunt [enfum utt’ Ü vint
ac avidentiatn demonflrationuntfaciliu: pleuiutgve per- !
captent; atgve tune demain exprimant (9’ regonflent
ufunt ac utilitatent Gemenia Elementaris, ubi, bac
Wh prix" bene perfpefla , ad a altiara Philofapbia na-
turalit fludia vel guatlibet Matbefea: minette parte:
fivgfed’iantur; Quitgvit vera via contraria ad ufum, .’

lucrunt feflinat, ,anttgvam diligentent difciplina’
Elemwtarum Geametricorunt apurant navaverit, cette *
Mn plus in fiientii: mon: Pbyficamm fuel, mixtes.
344*149! Iïqfifiçt. fait» fi qui: (un notifia dermato

’ . . ’ 5 4 i y mon



                                                                     

., d’3 (O) 80 .torum literalium ml fine peritia ling’varum gifla:
àdeat Bibliotlgecm, Iiàrorum perluflratione auditio-
ne»: acqvifimrtç. ’

7, Qwid in finguli: V1. prioribu: Libri: n mulot
EUCLIDES , ex editiane Elemç’ntorum Geometriæ
farda Cantalrrzgienfi A. 1722. api: exrujh, lait fiflitur;

LIBER VPRIMUS.
* Voluit Enclide: in primo Elementorum fuprum Li-

tre prima Geometriæ principia exponere. Qvad ut »
ordinefieret,Definitiones,fiw vacant ufi’tuttflimarum

.rxplic’ationem præmittit: bifœ mm PoPculata [aper-
  addit nonnzIIIa,a6 omnibu: fana menti: facile conce- -

denda. Poflea Axiomatis illi: clarifiimirflwiôug na-
trum étym gratina duciàw, non poflumu: non afintiri

n

9mm: propafiti: Demdnf’crationes five argumenta 
infèlî’iôilià ubiqwe adhiht, ut merdera": Mathemati-

tarum fidem w! à pervieaciflimo Adverfario, maxi-
)neq-ue invita extorqweat. Imprimi: autan de Lineir,
variinw, grau: illæ commanda fumant, Angulis
nuant: (5 propofitioniâu: primir8. de Ttiangulis
plaid: agit: fimulgm Angulorum plenum»: mural»
explicat. Poli propofitionn ifla:,Afignlos Linequ »
hficandz’,’ (5 Perpendicula five excitandifiw demi:-

tendi metquum oflendit. Deinde wro clin: Trian-
ulorum, qui?! (’9’ lineamm æqvidiflantium, five

Parallelarum afeflione: dPeTÎt. Hifce wero peratî’ir,

derilaterorum. Ufpeciatim Parallelogrammorum
proprietate: Confident; oflenditqw Tua ration: l’oly-
gona, five figura multangula Ü irregulareJ-ad refl-
angula au parallalogmmma, am etiam triangula,fi-
gara: nimirum mugi: nota: atq’ùe maclant, reduci
forant. Poflremo amen: agirai: clçudit celeberrimum
1771M Tbeorcma lytbagafù’uml, 47’qu conwrfum: 1:3

’ 0mm1.,



                                                                     

n * a (a) sa . » r Ï
’ omni Triangulo Reflangulo (bradratum Laterise v

qvod re&0,anguîo opponitur æqvale efl’e duobus n
fimul teliqvorum laterum qvadtatis: Et, fi "vaa
dratum unius lateris æqvetmj duobqs fimul relià
qvorum latemmqvadratis, angulum illi lateri
oppofitum reâum effe.

LIBER SECUNDUS.,
Trafic: Liber feeundus de Reflarum lineriruüpo-

tendis; hoc efl klvadratis. Comparatqwe Reflzmgu-
la varia, è reflurum au: bifariam autrutcnnqwe divi-
farum partibu- oriunda en»: tatane»; linearum "flan.
guli: (9’ qvadratir. Par: bac finie elenzentaum Ion-
ge utillflima efl: fieeiatim amen: gemma»: Alge’c
lbraicarurn præcipuarum ver: fandamenturn. Propafi- 1
tione: ne: priera- demonflrandæ Multiplicatiani, gaur;
m radicant qwadraticarurn extraflioni infervit. Que
feqwuntur flinta,fixta, eptima, effana Operationi-

I 6m- Algebraicis ; Reliqwa wero Trigonomctricis ’x
conferunt pïurtmum. Prima quidam fronte Üronià
bu: bic liber widetur dtfliciflimm; en 1’004 mjfien’i
I’q’w’ddarn in je continerefibi imaginentur. Attamen

Demonflratione: in codent àdbiâitæ plemqwe omne: fan
ciflimo buic axiomati nimmnr, Tommmempe, omni-
bus fuis partibus fimül fumptis æqvari. Ne m.
nro animant defizondeant Tyrone:,fi prima vite perfo-
Eie neqweant comprflaendere. Inter relegendum min:

i   je tu»: clam non inteflexzfle olim mirabuntur.

LIBER TERTIUS.
Cantine: liber tertius cirmli proprietater: linearqve

platina: Ü intra ejmdem peripberiam Ü extra ad
gaude"! Juan: inter je comparut. Circularurn eriam n

w je marna imerfecantimn, (9’ fie mame, eut [inane re-
au: argentin!» afefliarm anglican Angelo: eæm

" l ’05
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five ad centrant five ad circumferentiam pofitor inter
fe componit. Breviter Prima Geometrjæ -l’raâicæ
 elernenta, circulorum adminicule [ratifiaient innixa,

enforcit. -I . LIBER QVARTUS. »E Œartus Elementorum liber Trigonometriæ
, ’utili mur. Circule enirnlpolygona infiribendo, talu-
la: Chordarurn, Tangentium, Secantium falricare

’ ’difiimwl: guarani ope, figurarum Ü emparant ma-
’gnitudine: menfurarnur: Neqve aéra-va en flellarunz
Afpeé’tus , avec rvacant , Quartilem rampai Sextilern ,
(7c. rite dzfiingwimur: utpate à Palygonorurn in circué

Ilo infcrzptione omnina pendentm Neqve fane Circu-
li arearn five qvadraturarn amendant aliunde qui»:
ex polygonarum innumerorum circula infiriptorum Ü
circumfiriptarum anis-feue qvadraturis collégien paf-
fumur. Et baud aliter circulorum ad je in-vicem ra-
tionern duplicata»: , ê duplicata polyganorum iinem in-
feriptorum aut’circumfcriptorum ratione cofligimw. Ar-
chiteflura vero militaris palygani: circula infcrz’pti: to-
urie: mitur, ut pra alii: pmnilwfiientiir, buic libre in
filidum fere deleri wideatur.

. .LIBER. ŒINTUS. vŒmtu: Elementorum liber demanflrandi; liôri
fixti propafitionibu: omnino ce]! neceflariur. Dot-iri-
narn qwam continet fieqventtflim! ufurparnur. Argu- V
Amentandi wero ratio, è proparciane Geornetrica pentu ,e
efi plane fultiliflima, filia’tflîma, breviflinlap Cujur-
madi ratiacinandi "tabula, tanqwam Logica avariant
Mathematica, Geometria, Arithmetica, Mufica,
Afironomla, Statica. Ü relia-va 0mm:- Matbqfeaî
parte: maxime utuntur; tapote que proportivflüw
gailwdâzn inter commit fera tata Mm" "’0’

n" l V - do:-t
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dwïœ de froportionalibuf ratiocinandi ê libro hoc
qwinto maturifolcnt. Geometria avide»: praâiça ’
Eva linearum. figurarum ataxie corporum menfura:
’eamplefiitur, ê" proportionurn dofirina plerurng-ue dm; *
matur. Regulæ Arithmeticæ ad and!» comme ex bu-

. jufie qwinti libri fropofitionibm.fme fèptimoyofiaw, "
nono de nazifiait en profeflb trafiantibur, demonjlrarç’ l
raflant. dzztiqvorum Muficam. proportionn- Geonze-

, tricot VSonorum modulamini applicata: rite dixerin
900d idem fere de Statica ,1 corporum penderibu: ap-
plicata, pofi: aficrere.’ Ut rem totam pauci: comple-
e’tar, fi proportioni: dot-Mitan: ê Matligi abflulerit,
nibilfere praclarum ajut egregium, ralingues.

LIBER SEXTUS. . a 1
t Incipit Liber Sextus egregiam iflarn de proportion
Geometrica Doflrinam in t Lib. V. eupojitanz-h ufibu:
taurin, planque praflantifimù applicare: (9’ aman;
3145:, figurarunt fimpliciflimi: exorfui, coran: "latera 0’ ’

anar, prout ad fe inwicem proportione’qwadant raffina
dent, inwefligat, Deinde limai proportionalee (5’ fi.
gurarum augmenta aut decrementa proportionalia de-
finit ;Ü quo cardent modo in ratione data augearnur aut
minuamm, oflendit. Regulant criant Aureant  fige a.
ortionalem, tatin: aritbmetica palmariam aperit, in

reflangulo triangulo non tanturn anadrat’um fedpenta-
gonum, bexagonmn, (9" univerfim polygonur’n qwodcun-
que ab, bygotenufa defln’ptuni, canari qvadratir, pen-

» agonir, hexagoni: ml quiburcungae polygonirfimilibu:
à dauba: Iateribu: defiriptit,*demon rat. Poflrento
facillima certiflimaqwe mm lima: fuperficie: mm ,
tarpon menjurandi principia, in omnibur Mathematig
carum fiientiarum partibu: utilzflima ’proponit. , e

Hais, præfitionis loco méta; fuflîciant. Valet *

v ’ EXPLI-



                                                                     

«09 (0) à.

EXPLICATIO
Slgnorum abbreviationurn 8c citati-

’ onum , in demohfirationibus .pafiîm

u l occurrentium:
a: Signam aqvalimtir. Sic A a: B denotat qvanti-
* tares A 8: B etTe æqvales. .

l 1- signa"; additiqnix. Sic A’Ï’B denotat fummamk
ç ’ ï qvantitatnm A 8: B. y »
-.- Signamfubdufiionit. Sic A- B denotat excef-
1’ m film qvantitatîs A filpra B. a

nef: fignific’at Definitionem;
Ax. Axioma.’ ’

iji; l’ofiulatum.
.IProp. Pro’pofitio’nem.

Hypotb. Hypofiiefin. " ’

Antitb. Antithefin. o
.Cimfir. Cônüruflionem. ’
Paralldogr. Parallelogrammun.
garnir. (kraal-aman. , - -’ *

’Reiîang. Rçâangulutni
Coroll. Corollariu’m. ’ À u .

’ In citationibus prier numerùs defigha’t papé;

-fitionem pofierior .librum: Exempli gratia (per
.1 8. 3.) Iegatur par propofitioinlem’ decimam 06m?
vam’libri’terçiî; Reliqvas citationes ipfeÏLeâor

pet fe facile mtelligct. k- ï
. Nota: Que in pagini: . guibwdam deflderenrur,

figura fimul confiiciunrur in Tabula, ad fine»: libri
in: artneêîenda, ut, backexplicata, iIla commode mm
damaryîrationibw congruù, conferri raflât. V

- EUCLI-



                                                                     

  ’EUCLIDIS  -   "
* ELEMENTOR’UM’

î ’ LIBERIPRIMUS;

l JDEFINITIONESË r

1. PUNCTUM efi cujus ’pars..nulla,efi. .
a. LINEA cit l l Înudo non-laça. -
3, Lima: EXTREMA tant punâzpflgw e .
4.. RECTA LINEA ca, qvæ ex æqvolfua inter-
l jacet punch. ’ t
n ç, .SUPERFICIES eü, qvodlongitudjnem 8th-

titqdinem tantum habet. b » ; ;
c6. Stiperficiei EXTREMA funt lineæ. .
7.’ PLANA SUPERFICŒS cit; quæ ex æqvo fun: i

,.re&u interjacet. . ..8. PLANUS ANGULUS eû dgarum linearum in
,xîpla’no fefe tangentiumôc non in dixeâum ja-
r centium mutua inclinatio.

9. anndo. limage angulum comprehendentes
recta: fuetint, angulus ipfe appellatur RECTI- z

ILINEUS. lA - la.



                                                                     

à , 2j . EUCLIDIS ELBME-NTORUM: il;
Le. Cam méta linea. fripe; re&am lineamxinfi- » I;
Item angulo’s deinceps inter fe æqvales’feçegit,
3 RECTUS 1211 Uterëtve æqvalium angutornn
et, qyæinfifiit, te a’linga PERPENDICULA-
:LRISMocatut ad eam,..cui.infifiit.j. ’,..,E

a, Il. OBTUSUS angulus efi, qvi major e11 re&o..
12. ACUTLIS, qv1vefilminor mac. a
13. TERMINLÏSfçfl; , qvod ’alicujusvèi’c ex’treâ

ilÜ
î

muni. v , . u , a a14.11FIGURA efl, que: oliqvo veI aliqvibugfïerà
minis compréhénditur; - t t - ’» 4* 4

ISfCIRCÜLÜS efi: figura plana mm linea com-f
prehenfa; qvæ CIRCUMFERENTIÂ appella-
tüxj, adquam ab une punâo eorum; qvæ intra
figuram fünæt pofiçal,’ patientes qmjxes reâæ lie

nez: inter fe funt æqvales.16. Hoc .autem puné’cum CENTRUMcîtculi

nuncupatifr." l " ’ à in A
17. DIAME’PER circuli, e13 refit! qvædamllîneïa

er commit) duâa, a: ex utraqve parte circum-
Y - ercnfi’acirculi terminaux"; qvæ effara circulant

bifariam fecat. a ’ b " fi a
18; SEMICIRCULUS eü’,figura comprehenfa’ fait

diametro 8:, ca circùlî’circumferentia’, q’væ à

diametro intercipitlirg à ’ ’. - ’ - -
19.-vSEGME-NTUM’ QIRCULI cil , qvod reâî-

lâneâ 8c circuli circumferentia comprehen-

, itur. l A tua: . ’ i t I V - ï;-’ 20. RECTIIJNEÆ FIGURÆ font, qira: métis li;

. nais comprehenduntur. " ” - - A
2x; TRILATERÆ qvidem,-qvæmbus; -
22. ADRILATERÆ. qvæ qvatuort; a ’ v

.. ,3.
r



                                                                     

. ’ ’LlBER PRIMUSL v ; a
zÎïzMULTILATEuÆ me). . lurib a t
,3 , i331, à us qvamqvatuor mais limais camp: mur. , .  

24;. à Œrüaterisfigwis Æ VILATERÜM» TRI-
ANGULUM ePt, qvod tria abet latera æqvalia; l

25. ISOSCELES autem, qvod chio tontum æqva-
lia haëet latetag’: ” i , , . .

:6. Scalenum verô ,1 qvod ma latere. habet inat-
n V * ...gvalia.

un;

étampieûam l’imam

”7. Adhæcfiè nattera; îfigurîs RÉCTÀNGULUM »

TRIANGULUM efl, qyod reâum angulurn

habet. 7. -. .. HI,98. AMBLIGONIUM, qvod angulum barbet 0b:

.7 à ., Il.. ’29.À0XIGONIUM, qvod me angulos habet in

, culas» a. .A go; e Figufià vîàvàcltilàterisk QVADRATUM en,

, qyod stagnant-nm cil 8: roâangulum.
3’]. ÛBLON UM, qvod reâangulum qvidem cil.

. [cd non æ vüatemm.: - ,À 1 f l
sa. ’RHOMB S, qvod àæqvilatemm qvidem en; l

’fednon reâangulumc I a . x
33. RHOMBOIDES , qud habet oppofita &tlate-

ra à: angulos..æqva11a. l A l y   a
34; Reliqva autem qvadrilatero .præte’r hæc v0?
’ vcehtulrlTRAPEZIAJ. * - ,, .
3 ç; ,PAEALLELÆ dèaiqve maxima: font, que

in codçm jacontès piano, atqve coxa utra’qw par-
.’ te’ in Infimmm prod’uâæ, in, nomma filai

coincïduht. r o b ’ " -
l. Poüulemr à qvovis funin ac! qvodvîs pun-

uœœo

,. A a a; V



                                                                     

4 EUCLIDIS ELEMENTORUM "
’ z. Item reâam vlineam finitam continué in dire- Î

&um producere. - a ,t 3. Item qvovls centra a: interrallo circulum de:

. fcriberew b « l"1 chMUNEs NOTIONES’five

.1 . &AXIOMATA: ,-
1. vos eidem aqvalia font, inter le funtæqvalîg.
2. SI æqvalibus æqvalia addantur, tata funt æ- r

- qvalla. .3. Si ab æqyalibus æqvalia auferanttm, reliqva

’ d fimt æqvalia. l ’4. Si inæqyalibus æqvalia addantur, tata funt

’ inæqvaha. t i z n l l vs. Si ab inæqvalibur æqvaha auferantur, reliqva
"funt inacqvalià. - A
5.. ane ejusdem funt duplicia, inter fe funt æ-

qvaha. Ao 7. Que ejusdem funt dimidia, inter fe funt æ-

Valia. I I i8, qŒæ filai mutuo congruunt, funt æqvalia.
i9. ’ Totum Tua parte mame-cit. ,
Io. Grimes anguli reâi inter fe funt æqvales.
il r. Si in duas’ reâas lineas recta incidens angulos

interiores 8: ad easdem partes dudbue mais
minores feterit; duæ illæ reâæ lineæ, in in-
finitum prôduâæ, coïncident inter fe ex en
parte; ad qvam funt anguli duobus reâié mi-
nores.

12. Duæ. refis: une: (patina: non comprehen-
, dunt. ’ ’

-. 1 ne.



                                                                     

men murins; ç.’

********* tPROPOSITIO I.
4 BROBLEMA. r r

f Super datam re&anr terminateur triangulum.’

zqvjlaterum confiture. l
Si! data "fil lima termina"

dB. oportetv une laper banc re-
flua dB "inguinal l’UÎWCrUB
uhjlitnm.

. v l x. Conmaio.
u Centro qvidem A,’ ’întervallo

auteur AB defcribatur circulm
BSD; à rurfun centro B, intervallo 3A defcribatur cir-

culas ACE. (pet 3. poitul.) r
a. A Eunûo C, in qvo circuli fefe mutuo recrut, ad panât

D .

ducautux refit CA, CE. (pet I. poû.)

Demonfiratio.

,v voniamreéhAC:AB . ’
et ànâ:BC:AB](petts.defimt.) a
Bit igîturrefla AC :BC (pet I. aima). î

I 03m «carcan An, AC, ne (une inter a æqvaleu. a: ,
triangulum ARC, friper datam refluas AC conflimtum, eft .- »
qvilatcrum (pet 24. daim). and me faimdan. ’ I

v

mon Il. Paon.
Ad datumcpunfium datæ refit æqvalem re-

âam ponere. A sa:

3 .t .



                                                                     

a EUCLIDIS ELEMENTORUM»

Sir datant panflnm A (f data
"(in BC. aporie: guident ad pun-
tturn A (un; BC navale»: mêla»;

pour". n 4
1. Ducatur ab A. punch ad pun-
’ auna B rcâa AB (pcr l. poft.)

z. Super banc reâam A3 confii-
tuatur triangulum æqvilatçrum ABD (pet I. propof.)

3. Lina DA in direâum producatur ulqve ad E, à liner
’ DE itidcm producamr usqve ad F. (ne: 2 pofi.)

4. Deinde centra B. intervalle BC defcrîbatur .circulus CGH; ’
. à rurfus centra D intervallo DG dcfcribatur circulus GLK, ,

(pet 3 pofi.) ” .b Demonfiratio:
Œoniam punâum B et! centrum circuli CHGf A

erit reéta BCt: KG; . h L
panama veto D en centrum ’ «154km

circuii GLK, ideoqve refla DL t: DG i
i porto réel-a AD : BD (per confinât. de 2.4.dcf.)

Qvodfi jam ab æqvaiibur, E. DL z: DG ( . ’ (
4 aufçnntur æqvales AD :1 BD

refinqventur’æqvales, fc. AL: BG (pet 3 31.)
atqvi etizm "en BC :: BG (pet 15. defiu.)

Ergo de AL:BC (pet l aux.)

Ad (hmm igitur purifiant A, du: refis! zqvaiis petit: de
refit: AL. æüd en: facirndum.

PR on 111. mon; I .
Datîs (imbus reflua înæqvalibus, à màjoi’ecau-

ferre reâam :qvalem minori. ’



                                                                     

LIBERiPRIMUS.” Ë V’ i 7’

lin: data "(la bitonale: «ID-6’ "A »’ l.- i

C, guarani major fît AD, aporie: à "
relia 4D majore auferre rufian: a-
5171km "de C minori. *

Comma" i
l. .Adpunâum A 99mm: méta AB
I æqvafis teâæ O (pet: Hop.)

dz. Centra A, intervalio A8, de»
faibatur circulus BER (pet 3 pofl.) »

Demonfirntio.

maniant A et! centtum circuli BIEF, y -»
* cri: recta A8 :4 A8 (pet 15.’defin;) ;

et! auteur par C : AB (pet confluât.)
Ergo etiam recta: AE de C finit inter f: æqvalev
(pet I ne),

agi-[8c en .- à majorëAD abiata en reaa RE talqniii

aga! en: facimlnn,

Mon 1V. THEOREMA; v

Si fluo triangula habuerint duo latera duobut
lateribus æqvaha, alterum alteri; a: angulum æ-
iqvalem au ulo, qvi ab a: valibus mais compte-t
henditur : abebunt 8: b m bafi æqvalem,’& tri-
angulum erit triangule æqvale, 8:» reliqvi an li .
reltqvis angulis æqvabuntur , alter alteri, qvx * "
erg valia latera filbtenduntur. v
. â. - A 4 i " Si»!
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8 . EUCLIDIS’ELEMENTORUM i , A

[Sint duo triangula 15C, DÈF,
Labmtiâ duo lutera dB, AC t-
ypait"; dauba: [trembler DE, DF,. A D *
durant dteri ; myope [aux AB l- v .pale laten’ DE, 8’ (au; AC late-

ri DE, 3 angiilam BAC lavaient *
angan EDF: Dico 5 bafin BC a- "

la c e . Fguari baji EF, 5 triangalnm 445C
tomai triangnlo DEF, 6’ "ligua:

lngala: reliqvi: angali: canari, du ’ ’
tarant alteri, aviba: lama dandin fabulant" ; irriguât!"
trempe ABCiangalo DEF 6’ aplani ACE M3141! DFE.

x

Demoniiratio.

( Si punéturu (D, punch A applicetur, de "à: DE reâæ A8
fuperponatur, cadet punâum E in B, qvia DE : A8, (pet

K Pypothcfin). i i g" ’ item recta DF cadet imam Ac, qvia figuline

» A : mg. D.farta punéium F coincidet ’l i (pet hypoth.)
punch C, qvia renfla AC : teâæ DF ï

Ego reûæ BQ’EF, qvia cordent habent terminer, fibi Ultimo
coagulent, ac groinde zqvales erunt (pet 8 Il.)

Qvate totum triangulum BAC tari triangule EDF congruet,
eiqve cri: æqvalc, d: anguli B, E, item angull C, F, criant
congruent à æqvahuntur. 2304 en: demanjirandam.

EROP. V. ’IHEOR.

Triangulorutn Ifofcelium languli ad bafin funt
inter. fe æqvales: a: produEtis’ æqvahbus recta,
anguli fub bafin erunt inter fe æqvales. ’

sa a



                                                                     

w men FRrMUSÇ «7 9A
7

Si: flinguât»: Ifnfceln ABC la;
leur [au dB qui: lateriVlC, 8’
rainurai!" "En BD, CE! in dz-
reflum refit": AH, AC (p0 2 paf).
Dira [ne 4119(va ABC 1994km
(je vagale ACE ; in»: IIdo angu-
(un CBD 170410)! (je "qui. BCE.

Conflruûio. ,
Sumatur in refila BD punânm

qvodlibet F, a: ab A5 rafla majo- a
re auferatur tafia AG : méta: AF (pet a. prop.) , a: duèantu:
«a: PC, GB.

v Demonfiratxo. v l v1. (bonifia: in duel)!» triangulis ACE, ABG duo latere

[uni æqvaliz, a pd: qvidem hm AC : AB. (pals. defin.)
’ item latus AF :: A6 (pet conflruét.)

Porto angulun A, en utriqve triangulo ACE, ABG communia 3

Exit igitur angulua A36 :3 :11;qu ACF , ,
à augulua AGB 2 angulo AFC (pet 4 hop.)

BafiaetiamBGA: Bafi CF, A .
0306 fi jam ab æqvnlibul mais AF, AG, aufcrantur æqvalea

«a: A8, AC, relmqventur æqvalea refis: BF, CG (93351)
Cum veto ù 1’er BG, CF funt’æqvales , a: angulul AGB

zqvalis angulo AFC (five qvod idem et! , angulus ÇGB z-
qvalia angqu BFC) uti fa n oflenfum en: l . L p p

Erit pou-9 angulus 8C :: angulo CBG (per4 prop.) .
Atqvi tous malus ACF : toti angulo ABG (ut flapi?) . a

Il?!) m3111. ACF .- In;.BCF :: ang.ABG .- aug.CBG
. hoc en sanguine A03 : angqu ABC ’

a . , and 1mn tu: kmonfiunllfl.
a. Osonîam duo triangula FCB, GBC, habent duo latera æ-

qvalia, nempe htus PC æqvale Iatcri GB, a: lama BP æqva-
le lateri CG, tubent vero ctiam angulum BFC æqvalcm me
gulo CGB (uti fup’ra oflenf.) l A

Brun: igitur anguli CBF, BCG,, vel qvod idem efl, an-
;IIH CBD â: BECCinte: (e. zqvales (per4. prop.) allia c. J."

A A 5 PROF.a



                                                                     

Io a reElUCLIDIS- ELEMEN’PORUM-

PROF. VIL. THEORQ l ,
Si ltrianglgli duo .an’gulil fiat inter a æqvales;

latera æqvahbus angulis fubtenià inter’fe æqvaüa

erunt. a "j " " ’
Eflo trilngulum 448C, 545m: a p

magnât)» JBC and"; «gala a
BAC : A]?! 14:54: AC 17041: eflè 14-

Ûfri 3C; 1 l ’ l
Demonfiratio. f

Si latus AC efl: mafqvalehtcrî
BOL, I altemm comm erit mains: A
fit veto (pet anthithçfm) lama
AC mains ; ab hoc amena majore
auferaçgr rcâa AD, æqvalis’ lateri BC miam-i, fi fieri potefl
(pet 3 prop.); (lande ducatur reé’ta DB’ (pet l pofl.) * a

Œouiam nunc in duobus triangulis ABC,,ABD, laqu AD : BC

(par antithefin). . , . . , ALama veto BA efl utxiqve triangulo ABC a: ABD commune, *
tv .A l 6: angulus ARC :yngulo BAC (PC! hypoth.)

Bafis «igitur DB æqvabitur bafi AC &triangulum ABD æ-
qvabitur triangulo ARC, mains minpri, five par: totfi, qyod
9a axiomatirepugnat. A -

Non efi ideo Iatus AB inæqvale latex-i 3C, en igitur æqvak.
(hère dùo trianguli laiera duobus æqvalîbus angulil rubica-

fa imêr fé fun! zqvalia. and au: demonflr. ’ , ’

PROF. (VIL THEOR.

Sapa: enndem re&am, duabusiisdem rçâis duæ
aliæ reEtæ æqvales altera alteri non confituentur,
âdaliud atqvp aliüd punâum in easdempartes, cos-
demtexminos habentçs cumlreëtis’initllo dué’tis. p

A V . A I v Sint

I
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1

LIBER PRIMUSZ f ’ 11

’ vSint fiaper «4nde»; flétan dB,
Julia du; rafla AC, BC ;ADico,

. 92m.! mm pofintdua du "En du-
’ 614: "ai: AC, 8C, 29041:: and 45

ânier» terminl: A 6’ B in mule»: a
5 par": ad 411’144 pintait!» putti-

yvlm 44’ C.

Demonfiratio. .
Ab üsdem terminais A de 8., du: ’ , N

111:: rafla: uti AD, BD ’în easdem partes ad’ alind’qvodlibet

puuâum D, ducantut, jungmtu’rqve CD. a
Si: jamp tcfla AC :1 refis: AD (pet 511mm);
eripangulus ACD "Gang. ADC (pet 5 prop.)

I (ivette angulua ADC majorait angulo DC81 v ,
l de angnlus CDB multo major mg. DCBf çper a), *

Rurfua qvoniam refila BC :2 refis: BD (pet autithefin) t
A erit angulua tCDB : mg. DCB (pet 5 prop.)

Aqvi fupra oflenfum en au lum CDB (multo uniment elfe
eodem anguloCDCÏ ’ a

æ

Fiel-i ergo ueqvit , ut fuper endente reéFam (Ïùabua üsdçm ’
mais du: aliæ reflæ æqvales conflituantut ad alîud atqyegali-
ud punétum in easdem’ partes, eosdem termines habentts mm

(Gais initio «mais. 230d en: demnfirg et

PROF. VIH. THEOR.’

a Si duo trianguÎa habeant duo latere duobus
lateribus æ valia, alterum alteri; habeant etiam
.8: bafin ba 1 æ valem: angulum qvoqve angnlo
æqvalem habe unt ab æqvalibus 138ch: Compte:

martini! A A ç C l
t ’ .5131!



                                                                     

u EUCLIDIS ELEMENTQRUM

Sir)! duo- mm. 413c, DEF
. Lebrun): du 14104215; AC Juche: A y D14min: DE, DE quem; alterna» -
400i, 14m: qùidrm A5141"). DE I
6’ leur: AC latta" DE; blâmant e- t (
tram 6’ bafin 501704km ’54]; 151::-

Dico Angulum BAC agnelez (je

01ng EDF. ’ B ’

. A Ç E r .Demonfiratio.
A Si ttïangulum ABC applieetur t p

trimgulo DEF, à: punâum B ponatur fuper punâum E, à
rech BC fuper tcélaçn EF, congrue: punfium C punao F;

gvia «en BC z EF (pet hypoth.) -
Reéïâ verô BC congruente refit EF, ctîam A8, AC, con.

gruent reêtis DE, DF; mm fupet iisdem, five æqvalibus re-
âia BC, EF, du: alise refis æqvalel méfia AB, AC, confijrui

, non pofiunt ad aliud punàum in easdem pattu nifi ad A vel

D (pet 7 prop.), . . ,Cam igitut bafis BC congtuit bafi EF, à Iatera AB, AC,
’ Iateribus DE, DF congruuut ; angulus BAC «in: angulo

EDF congruet, adeoqve ci æqvalis crie (pet 8 a.) à!) e. d.

mon IX. PROBL.
Datum angulum re&i1ineumbifariam fente,
Si: du»: engaina "filiaux; (BAC: A

oportet illum bxfzrinn jeun.

ConfituEtlo. A t
I. Sumatur in refit AB punâum

vodlibet D, à à "à: AC au-
- encor reâa A5, æqvalis refit D
A AD (pet 3 prop.) .

2. Dueatur tcéh DE (pet r poil.)
3. Super reâam DE fiat triangulum n F C

zqvilaterum DEF ( et l prop.) A -4. Dueatur reâa AF pet 1 paît): Dico angulum BAC bi-

farîam ferai a renfla AF. . p

- D e- 1- Al



                                                                     

i

0

I LIBER PRUNUS. t .. p 2:3

Demonfh-atio; e
A; benîam mon" AD :3 ne (par acumen)

Reéïa autan AF fi(,epgnmunis; . .
Duo igîtur triangula ADF, AEF, habent duo lattera zqvi-

* ’ lia; habent A . . ’Vero à bafin bafi æqvalem. fc. DE : EF (pet Couffin),
Ergo anguille BAF : angulo CAP (par a pop.)

(En: anguluq BAC (eau: en bitariam. a. e, fi l,

PROP. X. mon
Datant refluant lineam tetuviuagatàl bifatiçm

feeare. ’ e
aporie: banc bifhrim firme,

1; Fiat fuper pdatam teâam trian-

A z. Angulul -ACB bifariam feeetut

l 030315311 reâa teâz BC cana.) g
F Reêta auteur CD efi communia ; ’ t , t

Duoigitur triangula ACD, BCD habent duo laten æ valiax;

t

Si! dam "a. termine; A8: . ’ : à

ConfituâîoQ ;

gulum æquilatetum (peu pmp.) l

A "au CD (pet 9, gag-op): I
.. (Dico ,reâam A!) bifiuhm (coati

, in punéîtoD. . -
. ,. A Demonfitatio..

habent veto "à angùloc inter hac litera compte enfoe
zqvales, fc. angulum ACD :: nngulo BCD (pet Confit.)

" Jdeoqve cric par" AD :bafi-, D3 (pet 4 prop.)
g; Qvare ne: AB pùnâo D feéh efl.

v , 930d tu: 1"ng
PROF.
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PROF. XI. PROBL. A
Datâ reüâ lineâç Là. pun&o in ipfa data ad an- I

gulos reâosreâam lmeam ducete. A n L

Sir du; "(in A3, 8’ panax»: I - F t
in a datant C: open!" à puzzle C e *
lipfi "(il A8 ad "du 0;;qu li-
mât» Jure". -

’ N î. l lx. Sumatur in méta AC puneum A D C E
ni qqulibet 4D à ppm!!! CD z- ’ ’ n. n

qvalis traie CE (pet 3 prop.) I
. 2. Super reâam DE commun: triangulum zqvilaterum

FDE (pet t. prop.) . A .à. Ducatut reéh PC (pet I poli): W ’ ’ a
Dico, qvod dam refit AB ad datum in en pluraux! C

ad reflet auguloc pdudtur reâa PC. .-
xi, . . l Demonfitatio.

Qyonîtm duo triangula DÉC, EFC habent duo latere :9555
. lia, Iatus nempe DC :lateri EC, lotus veto PC utriqve com-

mune, de bafin DF :bnfi EF (pet confira); Angulusrigitut
DCF efi zqvalis angulo ECF (pet 3 prop.)

anre «en FC, fupèr datanf refla’m’ AB infiflens de angulos
deinceps DCF, ECF, æqvales faciens à data punéïo C au! an-
gulos naos dufla eû (pet 10. (lehm) au! me: far. . ’

lÎ: PROF. XII. PROBL

’ Super datam nant: lineam infinitam, (à data
punEto, gvod non efi m eadem perpendicularem

lmeam durera



                                                                     

a8

7, ILÆBER PRIME-185., v. ml n

Sir, du; "au infinitn A8. ô’
datai» panifiant C, quad non a]? in.
caler»; tapette! fiper hmm. t’a-I . :
34m infinimm A5, à data purifiax
C perpendiruldrem liman raflant
latere, n 1

i9 a I Conflmâio.
1. Sumatur ex altera partenreéiilæçij à: .t p I: 1

feentro. C, intervaiio CCD de-
.VD v"

à ABbpunflum qvodlibet: D de
’ ferîbatüffireulus’IEFG (pe’r’Ïj paf.) p l p
z. [Secetut’rËfSîtaïEC pîfifiaurIÏÇpçlrljèî,;ropî)3Lli ma (A, A,

3’ Duicmturi rcaæl à w. c! mu.)n I.- Dico .qvod fapct,datamœ6hxi1 W nm A3,.àidatcpun-
&o C, duâa cit perpendiudans’ "arum CH.
L. .:. . H .2. v.. , .. .; IRA? .11") :: ..::::W-’i
a l pff-.12 . Ï]; ’ pli-lin, i... ... .7

e.CÀ ê;(..; fi!

hll

K

Duo triangula HEanIÇîCC bene dpoklateta æqvalia a: hua-Â
fin bali æqvalem,’ infus trempe H : GH ’ (pet confit); Iatul
me!) HG effinttiavszsqemumu "Ms denim": GG.!:bafiîCD
a"?! ËSAdçafi-Ï”); r5 J n . 5. je 1-. ’I 4: Ë; z." UN
. en igiturn piplusAÇHG, a angulo k (par 8 prôstEtcjvè
hi anguli..funtidc,încèpt;’;.’.Ï, 44",? A Ï . la;

; .z .L...-. .......o..fiv -t,,.r. i v). LUI: .
Cum autem teâa CH fuper "Gap: AB infiflena, anguim ’

deinceps CHÇt, CHE, inter fe æqvaiestfaéît; perpenflicuiaris
duéia efi ad epndcm reflua A8) (per’ito. defiu.)V ’ C

o s . . 39945.’f’:’f’"’ ’I

. ’ i p, 1 du, 11,.». . îPROP, X111. THEOR.
. Si reüacinfifiens inswüamrfaciat angnlos, ive!

L dm" "am fadet. Vel-duobus refis æqvales,

A i) . , 4 a litât
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(Bell; pelain AB infifiçnq ï» 1-: A
refim’CD fada! angelot CBA, p p
A811: Dira gond Mguli. CBA,
ABD, ne] ne»: "a; ., ne! dauba:

«en mulet, L A
” Demoniitatio.

Si anguli CBA, ABD fiat æqu-
iet etunt mâi (pçri10.defin.), i ( i .

Sin auteur ,îuæqvalel fini, à punao B ad angulm, reâoe du-
eatur [inca BE (pet Il. prop.) ; Sic duo anguli deineeps CBE,
EBD erunt inter-lie æqvales, :ideoqve reâi (pet Io. daim);

Cum igitut anguii CBB fEBD zqvaiet funtdùobus mg. «en.
, - .’ angulus veto - CBA-f angmBD : ans. CBE’fEBD(per 8 ax.);

Étant dixit ABDnguobus mg. métis (pet r ax.)
Qgælibet igiitur reéia infiflçns in reâam, ,fi anguloa faeîat,

’Icl duos teflon fadet vei daobut refis æqvaiec. à. en: dan.

; î î . mon XIJKÎÏ’IHEOR. ,

13 iSi aiiqvam «au: limant ad panama)
in en duækrefiæ, non ad easdem pattes pbfitæ,
faciantïàngulos deinee’psi duobdç .teÇhs nivales;

,7 ipfie même lineæ in direâum fibl lancent emnt.

Y

Ad députa "5415301.!!! A8 . A ,
8’ 4d panaient» a Bduz n62; ; . x A
3C, BD... mon 4d «de»: "in: po-

i [tu faim" aiguilla: dermep: ADC,
ABD, dauba nm: and": dico

" "film BD eflè in n’influe» (in: C8.

Demonitratio. C
Si refit BDI non fit in’diteâuln

refigCB, fupponatutaliam’ qvam- ’ l ’ -
mon BIS in direflum reûæ CB duci poire (pet z pofi.)

A A oso-
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(broniam veto reéiæ’ CE, BE fibi inviccm in direéîum po.

! fine (pet antith.) ide0qve unam ieéiam ex æqvo [un pun-
fla C, E, interjacentem conûituant (pet 4 def.) .

Reéia igitut AB infiflens intrant: CBE fadet
angulas ABC fABE l: duobus mais (pet t;,’Pg-°P.)

Sunt autem ang. ARC T ABD :11 duobus reEtit (p et hypoth.)

anre anguii ABC’I’ABE d ABC f ABD (par 1 3x.)
l Si jam auferatur communia ABC ;

ont reliqvus angulus ARE : ABD (pcf sa.)
Sed angulus ABE efl pars rotins ABD ;

Eric ergo pars ABE :1 fuo toti ABD ; (qvod axio.

mati 9 repugnat). .
Reûa igitu BE non potefl cire in dire&um reâæ lineæ ’

CE: eadem e am ration: oflendemr nec uliam aÎiam refrain,
præter limât ditefium reâæ CB duci poire. 04mm ipfœ
méta: CB, C? in direâum fibi invitent funt. 3L. e. d,

mon W THEOR.I
Si duæ reâæ fefe mutuo fecent , angulos ad

vertic’em fadent inter fe æqvales. A

Du "a; A8, CD., fifi marna [mm A l a L
, in pureau E: Dico angulm A567 quai A I v
angarie D158, ô’ angelet!» CE8 figurai

angulo .451). a E
D , 3Demonfiratio.

V Reéka AE infiflcns méta: CD faeit du- a -
os anguloe CEA’Î AED : duobus mai? t

Porto Reé’ta DE infifiens même A8 I pet-1;.prop.)
* fuit duos anguIOs AED fDEB : duobus redis . i

Ergopangvulî cm 1- AED :: ang. au) a pas (pet x a.)

Hlne communia auferatnt anguius AED) 4
J t cric reliqvus ang. CEAEreli vo DEB ( ax.

Eodem modo demnnfirabitur anguios C23, DEA eflfgqâvalesg
l Si igitur du: refis: (de mutuo’feeent, fadent angulosad

vertical: inter fe zqvales. a e. d. »

B Co-
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Corollariutn.
Hine manifeflum efi, qvotèunqve teâis (e mumo (Canti-

bus , angulos «(punâum feéiionis æqvari’qvatuor te&is.

V PROF. XVI. THÉOR.

Omnis trianguli uno latere produâo, angons
exterior majorefl utrolibet mtertorum 8: oppofi- k

tprum. .si! triangulum ABC, 6’ produ-

I ramifias BC tuque ad D.- dira
estafier-(m engaina: ACD majorent
P]? ulroliâet interiomm 8’ oppojî-

torum CBA, BAC.
iConfirué’tîo.

1. Secetur AC bifatiam in E (pet
to. prop.) ’ .2.. Duôta reéia BE producÆut ad IF

.(pet t de z poPc.)
j 3. Ponatur EF æqvalis méta: BE (pet g prop.)

4. Ducatur reâa FC (pet I poli).
5. Producatut AC ad G (pet 2 pofi.)

Demonflratio.
(bronîarn duo trianguia’AEB, CEP habent duo bien æqva-

lia de unum angulum unioangulo :qvalem:

fc. lama AE î: lateri EC L
* K Iatus BE : lateti EF (PC: mutin)

de angulum AEB : angulo FEC (pet 154mm.)

habehunt igitur balin AB: bafi PC
de augulum BAE t: angulo ECF (Per4proi’t)

Eh auteur angulus ECD major angulo ECF"(per9 3x.) ;
proinde de anguius ECD major cit angulo BAE, vel qvod idem

- efl angulus ACD major cit angqu BAC: qvia mg. ACD : ECD,
a: me : BAH (pet s a.)

ü Ec-
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Eodem mode fi ’BC feeetut bifariam ., demonfirabitut angu- l

Ium BCG majorem cire angulo ABC 5 qvare angulus ACD oti-
am major eriti angulo A130, qvia ACD :2 BCG (pet ls.ptop.)

Omfis igitut trianguli, uno latere ptoduéio, angulur exte- A
rim- majot eû’ utrolihçt interietum de oppofitotum.

9301 erdtldemnflf. l

PROF. LXVII: THEOR.

Omnis trianguii duo anguli funt.minoxes duo.
bus mais, ’qvomodocünqve fumpn,

.Sit flinguât"; ABCL’ dira du: A ,
napalm trianguli ABC’, potinoie-
turque flanquer, minaret eflè du: .
tu: "Rit.

Demonflratio,
Producatut BC ad D (pet 2 poil); l

Sic crie extetior angulus ACD major interna ang. ARC; ’
(Pel- 16,prop.) addatur communis angulus ACE

Erunt anguli ACD’ËACB majores angulis ABCÎACB

r ou î. u.) A .sed angui ACDTACB z duobus angulis teéiis (pet

- 1;. prop.) . .4Ergp anguli ABC’I-ACB funt minores duobus «au.

Endem mode demonflrabîtut angulos BACfACB, itemqve
anguloa CABfABC minores elfe duobus méfia.

p Omnis igitur trianguli duo auguli flint minorer duobus re-
fis, qvomodocunqve fumpti. jam! tu! demanflr. ’

(PROF. XVIII. THEOAR.

Omnis, trianguli majus latus majorent angu-.

lum fubtendit. ’ r ’

I C B

B 2 ’ Silx
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Sit flinguât)» ABC 546m: 14m, , A i
AC, majm [men A8: (bien angulum e-
n": ABC majorent (fi «gala ACB.

Confiruéiio. - B
1, A majore latere AC auferatur rcâa

AD acqvalis lateti minoti (pet ;.ptop.) ;
2.. ,Ducatur rcé’ia BD (pet 1 pofl.)

Demoni’ctatioçr .
Lame BA h: A!) (pet confirmât), ideoqve angulua

ABD Sangulo ADB (pet 5 prop.);t I v
Trianguli BDC angulus eiteriot» ADB, major cit inter.

de oppofito DCB (pet 16. prop.) -
Ergo à: angulus ABD major efi anguio DC’B, five ACE;
Sed totus mg. ABC major en angulo ABD (pet 9. un).

ideoqve angulus ARC multomajor cit angulo ACE:
Otnnis igitur trianguli mains latin majdrem anguluiu fui»

tendit.l fluez! me! demanfii. h ’
PROF. XIX. THEOR."

Omnis, trianguli majori angulo majùs laina
fubtenditur. ’ ’ ’ a

Sit’tridngulum ABC baba»: Angle»: A
A30 majorent 47131410 BCA; Dico Mil!
AC maju: leur: AB.

Demonfitatio. I- Si lattis AC non fit majus latere Ali, 3 a
vel cit ei æqvaie vel codem minus ; , n

Sic jam primo latus,AC ce lateri AB (pet antithefin).

Sic auguius ABC :3 angulo BCA (pet prop. 3
Atqvi angulus ABC major eii ang. BCA (pet ’ypoth.)
Ergo latins A3 non potefl elle æqvalc Iateti AC (pet 18. prop.)

’ ’ . sa
x
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’ Si: autem 2do lattis AC minus latere A8 (pet antith.);

Sic, qvoniam angulus ABC cit major angulo ACE, minus
lattis majorent angulum .fubtcnderet, qvod fieri acquit (pet

prop.;18.) , V »com veto jam ofienfum cit latus AC non poire cire lateri -
AB æqvale, nec eodem minus :y Erit igitur majus,

agui en! Jemnflr.

PROF. ’ XX. THEOR.«

Omnis trianguli duo latera font majora reliqvo;

qu,omodocunqvei fumpta. r a . . u
Sir triengielnm ABC: Dira triln-’ h h

prit ABC duo lattera: panmflneunqve
fimpu majora de relique; nempt A81-
,BC majora eflè latere AC; 6’ BAÎAC

bien 8C; 6’ ACj CB latere BA. A

. Confiruâîo.

1. Producatur lame AB ad punéium I . °
2. Ponatut BD æqvaiis reflua BC (pet fêtoit?»
3, Dueatur reéia DC (pet t pofi.).

Demonfitatio. A - . ’
chromant reâa DE :; 11:6!ch (pet Confit.) 3’ v ..

, erit ang. BDC z angulo BCD (pet 5 mon);
E3 autem angulus ACD major ang. BCD (pet 9er.) î

Majorigitur eü angnius ACD angulo BDC , five angulo
ADC; ideoqve de latus- Al), majori angulo fitbtenfilm, mains

et! latere AC (pet 19. pro .) ’Efi veto reaa AD a: uobus lateribns,
A ADfBC; qvia BD :BC fupta client] (
Ergo duo Iatera ABfBCImajora fun: latere AC.

Eodem mode ofiendetut latera ABfAC majora cire latere B;
à datera AC1’ CB majorat latere AB. Œare omnis trianguü
duo bien, qvomodoeunqve fumpra, font majora teliqvo.

flood en: demonflr.

A i B a I PROF.
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1’er 1’. XX I. ,THEOR.

8j à términis unius lateris tçianguli duæ mâc-
ki’ntus confiituantur: hæ reliqv1s duobus triangull
lateribuslminores qvidem erunt, maJo’xfem veto

angulum comprehendent. * ’
Si)" à trrmini) B, C, agita [durit 8C, A

,trilnguli ABC, du "(la BD, DC ton- I
flint; : Dira "En BD, DC minora rfi
dauba reliqvi: "Magali [attribut HA, .
AC; angulum tamm comprehenden BDC 3   C

  majorent 40g"!!! BAC.  
n

Demçnfiratio.

Producatur reéh BD ad punâum E.  
Imo Trianguü ARE duo latere ABfAE fiant majora latere RE ’

  (PH 20. r0 ,
communia  addatut "61a EC -P P)

V Erùnt igitur latent BAfAEfEC majora mais BET’EC (pet-4 ax.)

Porto trianguli CED, duo lutera CETED fun: majora latere DC
(pet 20. prop.)

communia addatur man DE

, ErLÏnt redît: CETEDÏDB majores rem; DCÎISB Ïper4ax.) ; »

Sed latera BATAETEC (five BATAC) majora funt mais CE1’
EDfDB (five mais BETEC, tu fupta oflenfum dt) A

Ergo Iatera BATAC multo majora faut n65: DBfDC.
and [me en! Demonjlrdndum. . ’ *

Ildo Trianguli CDE encrier angulus BDC major efl interna 
à oppofifo CE0? d: trianguli ABE exterior angulus CEB, (ive
C15D, major cit interne 6c oppofito BAC (pu-1619109.)

Angulus îgîtur BDC mulco ma’or en au I BACII l

1140 en! demonflmndum. J v sa o fifi
mon
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PROF. XXIIr PROBL.
E tribus reâis; qvæ tribus reâisdatis æqvales

fiant, triangulum confirituere; oportet alitem duàs
utcunqve fumptas majores elfe reliqva. e

si?" tu; du! "tu, A, B,vC, 704- A v

B-*un): in; finança: filma!  fin! ml-
jarr: "ligna, nempe AfB majore:
904m C;- item fic majora que?!) .
B; :dmigve BfC main": 1114m A:
optant; ê "81’: [finir , aqvaliâu:
ipji: A, B, Q’Ïridnguluin conflituen,

Confiruâlo;
vI.’-P9mtur. "fla linga DE xfinîta i I
,qvidcm ail), infinkg veto ver-fus E [peu 8: ; pot] V

2.» Ponacur DF æqvalis [case A; A: reâa FG æqvalis «a: B,
refis autem GH a: valis refis; C [pergprop]

3. ’Centro F, interval o FD defcribatur circulus DKL, a; un- ’
fus Centra G, lintervallo GHedeferibatnr cireulus KLH

[ver P011] .4 : - 7 gDuca3ntnr même KF; KG (per l pofi.) ; .
n . Dîco,ztriinguluù1’lKFG. fieri è tribus lineis re&i5;æqui- z

bus ipfi; ieéïis A, B, e
h Demonfirafio.

V4 Refla FD :1 reâæ FK   (pet 15. clef.)
. ’ V ,  Atqvi-Ffizreaæ A (pet confluât)

’ Ergo FK: A (pet 1 axa)
Rurfus men ou :rcâae GK (par ,5, pas);

En: autemGH àrtaæ C (pex’cqxfirJ
V Ergo 6K z reé’tæ C (par 1 2x.)

V . Refla denîqveFQ :.;ç&æ B (pet; qunflruÇt.);
Tres .igitur reéîæ FK,. F G, GK iæhjvamur- tribun refis *

’A, B, C; ideoqve è tribus hais, qvæ tfibus mais datis aux:
æqvales, commuant CR triangulum KFG, ,91, t. f. z

, r B 4 PROF.
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PROF. XXIII. PROBL.
Ad datam réaux; a: ad datum in ea punûum,

dàto àngulo reéfilineo angulum :eétilineum æ:

qvalem confiituere. .
kit du; "au lima 118, 6’ in

a dama punflum A, data: un»;
Impala; reflilineuajit DCE : aportet
4d datant "tu": 1B, 5 4d il.
tum in en pantin»: A, data angqln
refiilimo DCE 4911410» 4kg141":
hammam configure.

commaio.
I. Sumamur in utraqve rafla CD,. V ’ . V

CE punéhn qvælibet D. E ô: ducatur reâa DE (pet 1.91m.)
la. E tribus re&is*lineis, qvæ zqvales fint tribus CD , DE, CE,
  ennûituatur triangulum AFG, in ut CD æqvetur «en: AF,

reâa autem CE reflua AG, reâa deniqve DE reâæ FG (pt! .1

32’ prop.) u n   î »

V . Demonfiratio. .
Œonîam in duobus tri-angulîs lCDE, AFG, duo latex: finit

zqvafia, fciI;  latus CD:Iateri AF ; CE: AG i ai deniqve
bafis DE :1 bafi F0 (pet confit.) au Erit inqve augulus DCE : n’u-

gulo FAG (pet 3 prop.) e . ,æ

Ad (latam igitur eeâam Iîneam A3, de ad 33mm in e: pun-  
au") A: data :113qu reâilineo DCE eonflitutul cit zqvali’l
angulus reflilineus. à ç. f, .- ù

mon XXIV. aimon-

Si duo triangula habeant duo latera duobus la;
eteribus æqvalia, alterum alteri; angùlum autern
angulo majorem, vi ab æ valibus mais com-
prehenditur: etiam afin ba majorem habebunn

Sint



                                                                     

fuma PRIMUS.’ . a;

[Sint du triugula ABC, DEF, A
go; duo Inter; dB. AC, «11405:4; [4-
nribu: DE, DF bubent 1911454,
alunira thaï, Inn: nempe .43 Ia-
tzri DE, argot, la!" AC la"). DE;
flagada: 4142:7» BAÇ fit angor ,nn- B I
3qu EDF: Dira taf)! BC majo- p

rem (fi 641i EF, .- ConfiruEtio. C
1. AdCreflam. DE, â: au, punâum in ca. D conflifmtut angulus

EDG aeqvalis angulo BAC (pet 2;) prop. ; I .
2. Ponatut DG æqvalis altemtti reâarum AC, DF (pet;

me); l3. Ducantut 6E, FG (pet I paît); -

e - v V Demonfiratio. . . . * ,
v Roâa ABatçâæ DE (pet hupoth.); refit: veto AC :re-
vâæ DG, a: angulus BAC:augulo EDG (pet confina); -
ideoqve bafis BC s bafi EG (pet 4 prop.); I

Rutfus tafia DG:te&æ DF (pet confira); ergo augulul
DFG ::: angulo DGF (pet 5 .prop.) 3 p

fifi autem angulus DGF major augqu EGF (pet 9 un);
augulus igitut DFGJetiam major efl augulo EGF.

Porto augulus EFG màjor eft nugulo DFG (pet 911.);
p Engo augulus EFG multo major efl angulo EGF; ideoqve la-

tus E6, qvod majori angulo EFG fubtenditur , majus dt latere

EF (pet I9. prop.) ’ *Sed lame EG:hteri.BC (pet confitufl.); Etgo hm BC
majus efi latere EF, hoc efl, trianguli BAC baûs BC major
CR bafi EF altetius trianguli-DEF. -& e; d. "

. PROF. XXV. THEOR.
w Si duo triangula’ habeant duo latera duobus la;
tetibus æqvalia, alterum alteri; bafin aufem flabe-
ant .bafi majorem; habebuntv etiam ang. mgorem
398010, qvi ab æqvalibus râéÏis comprehendlturîçm

v a 5 . n ’ ,- s
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Sint du trianguln ABC, DEF,
que 1145m? du; latent 118, AC, ’ I C E.
agnelin douâm- Iatgribut DE, DE, I ’ ’ C
durant airai ; 14m: guider): A3 ’
lateri DE, 5’ 14m: AC Iatrri DE; B c E F

A - r t
bajî: 4mm EFfit mdjor bali BC :
Dico wigwam EDF I’ndjoremk fifi

agate BAC.
Demonfttatio.

f l Si sanguins EDF non fitrnmjot angulo BAC, vel efi ei æqu-

lis,rvel codem minot. I,
a Imô fit augulus BAC E’angulo EDF (pet antith.); fic etit

bafis BC : bafi EF (pet 4 prop.);’ ’
V Atqvi bafis’ BC non, efl æqvalis bali EF (pet hypothefin);

ergo nec. «angulufBAC efl æqvalîs angqu EDF (pet 24.

en?) t w I . vIIdo Sir veto EDF minot angulolBAC (pet antithJ; etit
bafis EF minor bafi BC (pet 24 (Stop) 5 I , .

- ’Atqvî bafis E? non efi minot bafi BC l (pet hypoth.);
p Etgo nec angulus EDF minot en angulo BAC. -
Cum autem oficnfum eft angulum EDF non cire æqvalem

angulo BAC, nec elfe minorent 3 erit igitur major. p

I D A. flood "tu demonflmndam.
mon XXVI. THEÔRQ

Si duo triangule: (duos angulos duobus angulis
æqvales habeant, alterum altetit unumqve latus
uni lateri æqvnle; vel qvod, æanLibus adjacet
argalis, vel qvod uninæqvalium anguloruxh fub-
tenditur: a: reliqya latera reliqvis latetibus æqvaà
Ea,;.alterum alten, a reliqvum angulumltel-iqvo
angulo æqvàlemuhabebunt. -- ». ’

. U Sir]:I

.-



                                                                     

p ,LIBER I’R’I’MUSÎ I ’ . Q7

Sint duo trüngula ABC, DER,
que du: mgulorZABC, BCA dua-
bu: Anguli: DEF, EFD 17041:: [ne
hm; lupin» fi. JBC 19114km
angqu DEF, dngulum ocra BCA v .

i 19041:»: angqu EFD; fitqv: por- BTE E F
ro Imam ex [attribut tridnguli ABC -
(yodle uni [fieri alteriuttrianguli DEF: Dico and»: "11’711;
lanra-trianguli ABC (fi 17114113: "151m? Iaten’bu: triangulx’
DEF,ykerurrt abri, 6’ 785’511!!!» denigve rengainé»: BAC eflê

flatulent relique lingule EDF. n , l j.- l A . V
, . Demonfitatm; ,5 - , ’. - .

k lino Sil lattis BC :: lateri EF (pet hypoth.) : Dico cire Iatus BA :
lateti 5D., (S: AC : DE, item angulum BCA a: angulo EFD ;

Nam fi è iconttatio primant 3A iiiæanleleife lateri ED, -
’ eorum aitetum etit mains ; Sic jam mains (pet anti-

thefin) ; fiatqve lotus BG :lateti ED (pet 3 prop.) , de ..
1 ducatut méta GC (pet 1 paît). I e . -

i Qyopiam veto nunc BGzlateri’ BD (pet antith.), a:
B0 :Iateti EF, item angulus ABC :amgulo DEF (pet

; hypoth.) ; erit igitur au. BCG nous. EFD (pet4ptop.)
t . Atqvi angulus .BCAzangulo .EFD (pet hypoth); Effet
i itaqve angulus BCG : angulo BCA (pet 1 3x.) î iqvod tz-

men fieri neqvit (pet 9 ex.) , p . ,
Non cit igitutlatus 13A inæqvale lattai BD ;v ergo eh zqvale.

IIdo Si: latus Aleateti DE hypoth.): Dico effillatus
v BC :lat’eri EF, de rhtut’AC :flateti DF, itemjanguîum

BACuangtllo EDF: V1 A I.Nam fi panâtut contrarium, leur; rampe BC imqvaieiaterl
EF, etit altetum entant majus; Sir" veto Intus 8C mai!!!

5 latere EF (pet antith.) ; fiat «and: BH zqvale laterijEF
K (pet g prop.), â: ducatut refit AH (pet t plait);

Qyoniam igitut lattis BH HEP (pet antith.); lattis verô
5! AB r: lateti DE, à: angulus ABC : angulo DEF (Per 113’-
j- poth.); Etit itaqve ang. BHA z: mg; EFD; *
, Atqvi anguius BCAzang. EFD ( et hypoth.)3 Édeçfive
J cire: tandem apg. BHA :3113. en (pet 1 ne); W04

tamen fieri non potefl (pet t6. pro .) .. Il ’ g -
Non cit igitut laqua 3C ùtæq’vaie LitetiPEF; Ergo efi æqvale.

l Cum
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I Cum autem jam oflenfum cit trianguli BAC duo latere AB,
3C æqvalia etfe duobus latexibus DE, EF alteflus trîËn’guIi
DEF; de deniqvelangulus ABC eft æqvalis angulo DEF (pet
hypotIL); Erit potto teliqvum lattis AC æqvale teliqvo lateri
DE, de reliqvus angulus BAC:müqu angulo EDF (pet 4

l prop.) (a, e. d, .
PROF. XXVH. THEOR.

Si in duas mâtas lineas re&alinea.incidq1s al-
ternas an ulo.s inter fe æqvales recetit, parallalæ
orant te æ huez.- . x

In du: "En En": JE, C1),
7:54 lima EF incident alterna:

I tagal!!! AEF, EFD 49041:: inter
fi faire! .- Dira refiam’linum 48, C
refit CD, pardieu»: eflè.l w

t Demonfintio. . »
Si refit AB, CD, dictassent non elfe paralleiæ, produâæ

convenient vel ad panet BD, vel ad partes AC; Ptoduca’ntut
ergo , conveniantqve ad partes BD in punéto G; Sic ttianguli
EGF’, exteriot angulut AEF major effet interiore ô: oppofito
angulo GFE (pet I6. pt0p.)j

Bit auteur angulus AEFJion major fed æqvalis augulo GFE

(in.r hmm); a « .i Fietî ergo neqvit, ut mais AB, -CD, produâæ ad pattes
BD, conveniantî’Similitet demonlttabitut easdem métas ne-

ve convenireiad partes AC; ideoqve inter fe funt parallel:

i (pet 35.def.) and. v .-:
PROF. XXVIII. THEOR.

l Si in dues métas lineas reEta linon incidens
exteriorçm angulum interiori a: oppofito ad aces-

, 4. a. . A . cm
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u LIBER PRIMUS. A 29
dam partes æqvalem fecerit; vol interiores a; ad
easdem partes duobus mais æqvales: rcâæ litiez
orant inter feparallelæ.

In alun mir» "au: [bien JE, CD., l
"au liner: EF incident marierait: dil- G t e
gnian ,* E68 , interiori 5 appofito 4d A I ’
and"): par": GHD 1704km faut; CùLéD p
(Je! interiorer 5 4d tardempartu 36H, p H v ’ j
GHD 11140614: reliir zqvaler: Dirave- F
En» [imam 18 "il; CDpamIlelam

Demonfiratio.
I. Angulns EGB :1 angulo GHD (pet hypoth.); angulur

AGH :angulo EGB (pet .15. prop.); Ergo de angulus
. AGI-I :augulo GHD (pet I ax.) g Œoniam veto hi an-

guli AGH, GHD fun: altetni de inter fe zqvalel , erit refis
«a AB parallela te6tæ CD’ (pet 27. pr0p,). flood Imoi en:

demonflrapdum. l
2. Anguli BGH’jGHD :duobul angulil mais (pet hypoth.) x

angulis veto BGH 1- AGH etiam aeqvales fun: duobus teêtie

ou 13- propos a .Ergo ang. BGHf-GHD : BGHTAGH (pet I il.)

Communie auferatut angulus BGH -
I erit reliqvua ang. GHD z angulo AGH (pet; un),
r (broum veto Anguli GHD, AGH, [ont altetni de æqvales, .

etunt «a: AB,ACD inter fe patauelæ. gond jure. Lido

nut- demonflrdndum. . .. . V
PROF. XXIX. THEOR.

In patafiolas métas lineas reâa litiez incident
St alternos angulos inter Te æqvales, a: exteriorem
intetiori 8c oppofito ad easdem pattes æqvalem,
ne; interiotes a: ad easdem pattes duobus métis æ-
qvales eflicit.

In
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In pardieu: "au: lima; dB,
ÇD, incidnt "(la linga EF: Dico.
friand illnm alterna: zinguiez: 161i,
GHD, inter fi 47041:: (fare ; Cf
ficundô exteriorem EGB, interiori
Ü appqfito 6’ niettdèrnpaflu GHD,

19041:»: ; 5 tertiô interioru 5 d «
arde»: parte: 86H, GHD Juche: «au quiet.

v Demonfiratio.

Si angulus AGI-I inæqvalis en angulo GHD, unut ipforum

major en s , -Sit jam angulus AGI-I major angulo GHD (pet antith.);
Communie addatut BGH ; fic eruntanguli AGH’ÏBGH majo-

. ’ res angulis GHDTBGH (pet 4 an); I
V et iSed angulj AGHTBGH’Jduobus mais (pet I3. prop.);

Ergo aug. GHDfBGH funt minores duobus mais: Duæ igi;
tut teé’tæ GB, HD, in infinitum ptoduéiæ fibi mutuo coin-
cident (pet Il. am); Atqvi non coineidunt, qvia funt paral- -
le]: (pet hypoth): ideo ang. AGI-I non efi inæqvalis angulo
GHD, fed ei æqvalis. figez! 1mn me: Jemonflr. ’

« Pana angulue AGH z angulo EGB (pet 15. prop.); t
Sed ang. AGH S angulo GHD (ut fupra ofienfi); t ’

Etgo à: angulus EGB :: angulo GHD (pet 1 ax.) a; me e. l. -
Hifce demum fi addatut communie BGH p

Emnt anguli EGBjBGH a Ingufis GHDj-BGH (peu. a.) 3

Scd anguli EGB’j-BGH ï: z Reëtis pet tgptop.) ergo à ena

guli GHDjBGH :: duobul mais (pet t. ax.).
and 1mn en! dencnflr.

PROF. XXX. (THEOR.

» ’Qgæ eidemdreétæ lima: flint parauelæ, a: inter t

fe funt Parailelæ, » .

t - sa 1
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k. w . ,.
* .Sit «"4qu Ç EF,

i CD pardieu: Dicaib’ ÂB ipfi
EFrpardeam-èfi. - r Le

Demonfltatio.

Angulut AlK :Xaingulo alterno 1K0 . A
ang. exterJKD à: mg. int. &lopp. GLF - (9°! 29- Pr°PD 1

Ergo ang, Ath: aug. GLF (pet t ax.); ideoqve Linea AB cit!
parallela litiez: EF (pet 27. Ptop.). -» . ’

gai en: demonflr.

ç PROF. XXXI. PROBE. p .r
Pet datut’n ponant!) data: testa: lineæ paralle-i

hm ttham ducere. -Sir datwn punflum J, J4!» w-
ro "a. liner: 3C : aporie: par A D ’ A 1»: l

I panant], ipfi BC "a; [Inn pnrAl- ’
i [clam "214m duce".

Ç 0r , Confituatlo. ’ B F p c
1, Sumatur in reéta ISO qvodvis .

punétum F, de jungatut AF (pet I pan.) s . "
1 2. Ad reéhm lineam A5 dt ad datum ,in ea punéiutn A con- ,

Rituatut angulus FAD æqvalis angulo AF C (pet 2;. prop.);
3. In diteétum ipfi DA reâa linea MI producatut (pet 24:09:.)

dico teé’tam DE etfe patallelam teétæ BC. e ’

I . Demonflratio. .
Angulus AFC :angulo alterna FAD (pet confit); Etgo

r duéta refla DE en parallçla un; BC (pet 27. prop.) . i

t , gaz-nui en: fatimd.

j " t .1 (j. v y p
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mon XXXII. THEOR. ’ 3
Omnis trianguli uno latege produCto, exterior

-angulus duolgus interioribus 8: oppofitis efi æ-
qvalis; a: tuanguli tres’mteriores anguli duobus
mais faut æqvales.

Si! trimgulum JBCi 5 Imam ( A B g
ipfiu: [aux BC produtatur in-D:

Dira primé. dpgulum enviera»JCDduoâu: interiaribu: 6’ appeli-
ti: CAB, 18C, [palan efiê; 9’

l ficundô trianguli tu: interiorr: ( lMgldû: ABC, 8C4, CAB durât: B C 9
5:51? (fi? grain,

ï

î

. , lConflruâîo. ( ( ’
1. Producatur refis BC in D (pet 2 p03.) . ( 1
2. Ducatur pet punûum C, ipfi AB mais parallch CE (pet

31- pro»)

Demonüratio. (

Éeâa CE en paraHela rcé’kz 11A ( et confit.) , ideoqve re-
cta in îpfas incidens, AC; angulos a ternes facit æqvalcs, ân-
gulum nempe ACE:ang. CAB (pet 29. prop.) , *

Porro Rcé’ta , BD , incidens in easdem ctiam parallclas A8,

EC, fanât angulum extcriorcm ECDrJinteflori dt oppofito
ABC (pet 2 , prop.);
A Ergn angui ACE-I-ECD :angulis CABTABC (par 2 aux);

Scd anguli ACETECD :angulo ACD (pef 8 a.) g

16:0 & angulus ACD a angulis CABfABC (par l a.) 231133 41.
V communis jam addatur angulus BCA,

Sic orantang. ACDfBCA :2 mg. CABfABCfBCA (per 2 a!) 3
Saut autem mg. ACD’fBCA : duobus augmeâis (pet 1;.pr.);
Ego ans. CABÏABCTBCA z duobus mg. métis (pet x aux).

- - 2301 H10 en: Jépunflr.

. l 2110?. î



                                                                     

USER PRIMUS. - 33
* PROP. XXXIII. THEOR.

(hm: æqvales a: pan-anglas figeas au! easdem
partes conjungunt refit: huez, 1pfæ enam fun:
æqvales a: pataudæ. "

Sial tytuâu 6’ pibale]! dB, A
CI), 8’ ipfa: :0158»th d nu- I
du» pave: "a; Zinc: AC, BD:
Dira [me AC, BD 17041:: fifi. 5
M mm tuer f: paddy. C l n, V Benonfitgtîo.

a. ngd fi a pùnâo A ad unflum D ducat!!! «a: A!) (pet
z l pofl.) , Ierunt anguli ’terni zqvalen (cil. angulus BAD :
mgqu CDA (pet 29. prop.);’

En autan fine: A3 sine: CD (pet hmm), de fine:
L AD efl communia utriqve triang’txlo BAD, CDA 3

anre triangulinn BAD baba duo Intel-a A8, AI), æqu-
lia duobus lateribus CD, AD, alteriut m’anguli cm; ideo-
qve bans AC cit æqvalis bali BD, t5: mg. CAB BDA
(pet 4 prof»). a?! [me en: dmmgfln -

z, Osoniam autem üdem auginlî CAB, BOA, qvot reüa A!)
incidens in du» renflas AC, BD, eifieit, alter-ni fun: à æquo
les ; «un: igitut refit AC, BD, inter fe pataud: (pet 17.
pop). 23ml (Ida en: demanflr, e e ’

t

PROF. xxxm mon
garafielogrammoru’m fpatîorum fait: latera op-

po. ta , qvam anguli; oppofiti inter æqvantur
a: nua diameter bnfamm fecat. ,

’ C ’ ’ Il!
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Si: ftrtlldognmmum JCDB, A B
I du: au»: didmtttf 1D : Dico
. Inc ACDB ptrdllelogrnmm’ [and

oppofit; 8’ algide: «profita: interfè ’

[quai ; 6’ [Ida limant»: 4D, . D
affin» égal-4m fente. c ’ ,

Demonflratio.

me: litez AD încidens in patafiolas teéhs A3, CD, item-
qve in parallelas AC, BD, eflicit mgulum B-AD : àngulo alterna
CDA, a; angulum BDA : alterna CAD (pet 29. prop.);
Duo igîtut trianguh BAD, CDA, qvæ habens: duos. angulos
EAU, BDA, duobus angulis CDA, CAD æqvales, d: permet-ca
unum latus , qvod zqvalibus adjaeet angulis, AD æqvale five
coînmune, habebunt etiam reliqva latcra reliqvis latcribus z-
qvalia, a: teliqvum angulum teliqvo angulo æqvalem: nempe
laïus, AB : oppofito lateri CD , hm; AC : oppofito hteri BD,
à angulum ABD :oppofito angulo ACD (pet 26. pop);

D Porto qvonîam bug, 3K1) :1 mg, au
a: anguL CAB ;-. mg, BDA ; ("t fui"! 0M)

"un: edam 211g. BADfCAD : mg. CDAfBDA (pet 22m.);

, Atqvi toms angulps BAC:ang. BADfCAD, a: totus mg,
BDC :ang. BDAfCDA (pet 8 a.) Ergo tofus anguhu

’ BAC :toti angulo BDC (pet l Un);
ante paralldognmmi ACD! Inter: oppofita A8, Cl), d:

AC, BD, uti à anguli oppofid BAC, CDB, atqve A80,
ACD inter fe æqvantur. m1011 En enç daron-fr.

z. ReâaAB : refit: CD,re&aAC : teâæ BD, à angulus B : an-
gulo C (uti jam fupn oflendebatut) ; duo igitur
ABD a: ACD funt zqvalia (pet 4 pop);

ante diameter AD, qvæ paulielognmmum ACDB in
duo æqvalin trianguh dividit, ipfum bifiâzm leur.

:1911!» en! demonjb.

PROF;

-.fl



                                                                     

marin PRIMUS. ’ " a;

PROF. XXXV. THEOR.

l’àrallelogratnma , V’fupet eàdem jbafi 8c in Eh;

.rdem parallelis comme: , inter fe funt æanlia. d

, p 5M h parallélogramma ,JBÇD, A.
A ÈBCFfipfl (du): btfiBCÜ in (1&4 V

dm paralldi: JE, 8c comma;
Dico ABCD paralldogrammum fifi
[gaule pardldogrlmmo EBCË. .

Ï ( Demonfiratio. h
Panllelogragïmi ABCD- hm B

Il) : oppofito ladari BC, à pal-ale v t
t ldogrammi BBCF hm: EF :: adam

Oppofito lateri BC (pet 34. ptopz);

e Ergo leur: Abzlateti El? (pet t a), »
addntut tefla communie DE

En: ADfDE :EFfDE (par t a);
Porto latus AËËoppofito Ïaèeti DC (par :4. prop.) à

mg. exteriorFflcaangulo intérim. oppof, DAB (peug.
pop.) a (Duo igitur triangule EAB, FDC, habent duo laten’
unifia, ,altcrum altetî, a: ’angulum 2115qu æqvalem, hm

tempe -AÈ :DF, lama AB :DC de angulum EAB:angulo
FOC (ut jam fupra ofienf.) 3 idcoqve bafis EB en æqvælis bafixFC,

, dudmgulum BAR r: triangqu FDC (pet 4 grog), ’

commtjne aufetatntttîangulum EDG n .

felinqvetutlttapezinm DABG a (tapezio ËGCË (413 3 Il),
comnulne addotut triangulum 68C

mît «3mm parallelogrqmmum ABCDË toti pflmleldgflm.

[ne EBCF (pet l Il.) ’D ’ . , *
’ C o e I . - l Æ"! au: Mafia

C I l Po ks . I
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, . - PROF. XXXVL. THEOR.
l’arall’elogrammà fuper ægvalibus bafibusD a; in

eisdem pagallelis commuta Inter f: fiant æqvaha. Ç

t , t A D a aSint, parnfldagrdmml 130D, ’
EFGH, fiper qualifia: 641614136,
F6, 0’ ,in ululer» paralldi: AH,
BG conflitutd : Dira paullelogrm-
mum ABCD a]? final; peuhle-

gmmmp EFGH, n c F G
p Demonf’cratîo. , . a

Conjungantüt patellelæ BC, EH, duâîs mais RE, CH,

(pet l pofl.) a ’ iŒoniam veto Bath FG m bafi BC (pet hypoth.);
Latus FG :Iat. opp. EH (pet 34. prop.);
Etgo BC :EH (par I: 3x,) ;

Cam auteur reflet BC , EH funt æqvales de pmnelæ, erunt l
qvoqvc «à: BEL, CH æqvnles de parallelæ (pet 3;. prop.);

ideoqve parallelogrammum EBCH z parallelogr. p D
ABCDX l Iitem patalIelogtammum EBCH :t (pet 3;.ptop.)

wparallel’ogt. EFGH] A t

mute parallelognm. ABCD æqvale eh parallelogr. EFGÏ-I

et 1 ax. . 4 t, 1? ) argot en: demonflr.
L PROF, XXXVIÎ. THEOR.

Triangula fupet eadem bafi ô: eisdem’pdë
tallelis confiituta font inter fe æqvaha..

t » Si»:
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Sint triangule ABC, v DBC fiper
adent lmfi BC, 6’ in citaient pad-
Ieli: AD, BC unflitfita : Dico tr;-
"galant D4186, trilnngoDBC 1104-

b C». zW . B c:
EADLF

z
comment). .

t. I nIl. ’Ptoidueatut ÎAD ex attaqve parte in panât E , F, (pet a;

l ,’pofi;)l t -D . , ” .
A a, Fer epunâum B îpfi ’CA panne]: ducatut’BE; pet punâum

C,vetô ipfiVIBD patafiola damne CF (pet 3L prop.);

l I Démonfiratizo; D
. Parallelogtammum EBCA a parallelogtammo’ DBÇF (pet

3;. prop.) V *- xCum veto triaixgulum ABC en dimidîum parnllelogtamtni
EBCA, à trimgulum DBC cit .dimidium altetius pataude-
paumai DBCF (pet 34, props);

. Stout igîtut ttiangïll: ABC, DÉC, æqvaliuin feilîcet paulien

* logtammOKImrdimidia, inter fe zqvalia (pet. 7 ax.) ,

D and eut demonjlr. ’

’ mon DXXXVIII. THEOR.

Triangula fuper bafibus’æqvalibus a: in eisdem
parafielis confiituta funt intettfe æqvalia.

c ; tin:s
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Sint trinngùlt ABC, DEF, fin G C Al, D
pep Aqvalibm 61,563: 8C, EF, a

in (idem pamlkli: BF, 4D, ton- Ï 1 vfinaux Dira ABC trimgnluin eflè

and: "jugula DER] ’ . ’ t
Confimüio. B Ç E p C F

3. Produeatut A!) ex umqve par.
F . te in punas! G, H’(pet a polit)

I a. Fer punétum B, ducntur BG, ipfi AC pafallela: pet putk
6mm verè F, ducatut PH. ipfi DE pataud: (paumoit).

I

. Demonâra’tio. ’ .
Paralklogrammum BÇGA cit æqvak www DEFH

(P6!r 36- mon);
Efl amen: triangulum’ABCdimidium annelogtammiBCGA,

à triangugum DEF cit dimidium parallcîosrammi DEFH (pet

14. prop. t .anre triangula ABC, DÈFa [nm hm fg aluna (PC;
il) fiai ml demonflr.

a A paca une mm.
Triangulavæqvalia fupet. çadem bafi a: ad eu.

dem partes commuta, faut tu andain pitancha.

Si»! nqvalù 101.1531414 ABC, DBC, A D ’
fiper «du: bafi BC confina; 6’ ad v
and"): pattu: Dico liant» 1D t];- D

,04an lima sa. ADemonfiratio. lit t c .Si ê contraria ponant, linteau: AD l -
non elfe parallelam lineæ BC, fed aliam Ëndam, ex. gr. AH,

. 1m panant A duci poire pat-aucun! sa 8C (9" si.

W9?) 3V ’ l I p A a.
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Sicr erit triangulum ABCV:triangulo EBC ( et t7, pro .) ;

y Atqvi triangulum ABC:triangulo DBC pet hypoths ;
litât ergoxttiang. EBC : triang. DBC (pet I on);

Hpc en, totem: BEC etlt (fuse parti EBC æqvale (contra 9
3x,): Nulla igîtut alia liuea ptæter ipfam Al) pet punâuln A

(duel potefi pataud: lineæ BC ; (Lure triangula fupet adent
bali & ad easdem partes commuta, font in eisdem paralldit.

p argol en! demanflr.

. , PROF. XL. THEOR..
Triangula æqvalia, fupet bafibus æqv’alibus a:

ad easdem pattes conifituta, funt in eisdem pat

l tallons. , t’ Sial Imagina lyodit 186, D
r DÇE fifrrfgvdüu; baffle: BC, A t

CE, 5 14 («dan par": tohfiitu- F (h. t4 : Dite relia»: 11D BEpn I
validant eflè, ’ p , -e B C .3t Dem onltratio. l

Si contrarie ponatut linen AD non elfe lîneæ BE panne."
k ( la, fed alia vagis, tex. gr. AF, ipfi BE paralleln duel poire

(pet 31. prop. il k pSic erit triangulum :uiangulo F68 (pet sa. prop,) 5’
Atqvi idem triang..ABpC :1 triangule DCE (pet hypoth.) l

Erit ergo triang. CE a triang. DCE (pet I a); t
Ho: et! :*Totum DCE æqvale .etit (in: parti FÇB, qvod en

abfurdurne (pet ont): Nulle igitut alia fine; ptætet ipfatn
AS, pet punétum A duel potelt pataud: lineæ-BC; (Lute
triangula æqvalia, fuper bafibqs æqvalibus 8: ad easdem pat-

Œ’ p tes continua , [un in eisdem parallelis. t
’ t " V , agui tu: demonfir.

C 4. p PROF.
2*

Wh j ’îp i



                                                                     

4o EUCLIDIS ELEMENTORUM
, PROP. XLLt THEOR. l

’Si parallelogrammum 8: triangulum candem
habeant bafin, fintqve’in eisdçm pantellent, p3.
rallelograinmum ipfius triangult dupluln exit.

Sin: pàrzflelogmmmum ABC!) A I ’ D B i
8’ tridugulum EBC fuper «de»: ’
611? BC,fntqve in (bien: paulie-
li: 8C. JE: Dira paralldogmm.
mm ABC!) triduguli 580 dupât» v

W” r . 3 cDemonfir’atiot

Duaa diametet AC parallelogrammum ABCD bifarizm a»;
t eabit (pet 34. prop.), 1deoqve triangulum ABC elt dimidîum

parallelogrammi ABCD ;
Sed idem triangulum ABC en æqvale triangùlo EBC (pet

37. propQ; kEtgo etmm triang. EBC efl dimidîum parallelogtammîABCD

(pet n. flop): .l xguut pareillelogrammum ABC et! duplum man-

a l J- k I -. I and put demonflr. p
PROP. XLII. PROBL.

Data triangule æqvale patallelogrammum con: ’
Rituere in data angulo teâdineo. ’

Â Si! dit!!!» triangulumJBC,"14-b v A ’ F G
tu: lutent reflilinem daguât: D :
eportet itague data tri4ngulo 186
que]: parafielagummmgz confiitu- * .
en in dfigflk reflilinn ipfi D a; D3 ’ -Cpali.

l C011?
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pLIBER BRIMUS. , ’ 41e

(Confiruâio. I

t. Secetut méta BC bifatiam in E (pet Io. 1109;);
(a. .Ducatut teé’ta Ali (pet I paît).

3. Ad nétam EC de punâumitr e: B conflituatut angulut
CEP æqvalis ipfi D (pet 3;. prop.); I l.

h. Pet puné’tum A dueatut AG patallela ipfi 3C; pet C ver
n ipfi EF, parallela ducatut CG (pet 3t.pt0p.): t -

Dico FECG elfe parallelogtammüm defidetatum, ’ ’

Demonflratio.

Rçâa BE efi æqvalîs refit EC (pet tonitrua.) eideoqve.
triang. ABE:triang. AEC (pet ;:. prop.)-; I " *

Et totum triangulum ABC en daplunt trimguli ABC, ,
Set! paral. FECG etjam cit duplon: triongAEC (petu.prop. a

Ergo patellelogr. FECG : triang. ABC (petô 3x,): ,

Œoniam veto angulus FEG æqvalîs efi augulo D (pet
confit); Data igîtur triangule ABC æqv’ale paralldogrammum
FECG conflitutum elt in angulo CEP, qvi angulo D æqu-

IÎI cit. Î . * ’ r
U gond en! fttimdmgz,’ b:

PR OP. XLIIÏ. THEOR.

In Omni parallalogtamtno -comp]ementa "ce:
rom, quæ coca drametrum funt , parallelogtamé
moruxn mter fe fimt æqv’alia.

C; ’ Il 51:,



                                                                     

l 4; EUCLIDIS ELEMENTORUM

Sit ptrtlldogrnmmum ABCD , n:- A ’H D
5g; diamgtn’ AC, 65’ tira: ipfim AC 7 -

. pntkëlagrdmma-gvidemfint EH, FG ; 1.; ’ K
1 une dituntur (amplementa, fin: v t P

BIC, KD à Dico 8K complementum ,

tamtam" Kp «jà 17mm. B . G c
Demonfiratio. ’

Œonîzm diameter AC bifarlam feeat panllelogramma ABCD,
’AEKH à KGCF (pet 34. prop.); erit triangulum ABC: tri-
ang. ADC; trinng. AEK :1 triaug. AHK , (k deniqve triang.
KGCl: triang. KFC (pet 7 am), ideoqve triang. AEKÏKGC :3

(pet: a); I tt Si jam ab æqvalibus triangulis, fcil. ABC Le ADC
auferântut comme (cil. AEKfKGC a AHKfKFC

Relinqvetut’ templem. BK : complexnento KD (pet 3 a.)

- au! (tu Mnflr.
PROF. XLIV. PROBL.

Ad datam re&am linearn data triangqu æqvæ
le arallelqgrammum applicare, m, dato angulo

reâüineo. v I ’ .
Si! dam "tu [bien dB, dam F Æune triangule» C 5’ la." Angu- e

la: reflilinem D : aportet poilent
P ad dateur reflua liman AH Mo

triangule C quia puaüelagnm- G M
I fluor appâter: in Angelo ipjî D l- D

flfih. . H A. L



                                                                     

mm PRIMUS; l , 43
l Conürué’tio. h

l1. Confiîtuatur triangulo C æqvale parallelogmnmum BEFG
in angulo ÉBG , .qvi efl æqvalis angulo D (peut)... prop.);

a, Pomtut AB in diteflum ipfi DE (pet a prop.) ; de pto-
ducatut FG, fiçtqve æqvalis teélæ BA (pet ; prop.) ;*

3k Pet A altetutri ipfatum BG, EF, parant-la dueàtut AH (pet

, 31. prop.)î p ’2 4, L Duéatut diagonalis five diametet HB , à prolongetur traque
. dum. protraé’cæ EF oceutrat in K;

n 5. Pet- K ducatut ipfi 5A,- vel etiam ipfi PH patafiola KL,
’ neis GB, HA, promeus .oçcuttens in"M a: L.

Dico HLM etTe patellelognmmum qufitum.

Demonfitatio.
Parallelogrmnmutn BEFG : triangule C (pet confit.) ;

.3 e Idemq’ve paralldogtÆEFG z parallelogt.ABLM (petüpt. a

Ergo pataueloth-vABLM t: triaitgulo C (pet 1 et.) :

Porto angulus ABM cit æqvalîs angulo GBE (peut. prop.);
, engulus D et! zqvalis eidem angulo GBE (pet confira): Erg I

angulus ABM eû æqvnlit angulo D (pet 1 a); x . y t

h A4 data!!! igîtut reflux: limant AB dato triangule C æqvale
il: parallelogtammum ABLM confiitutumeü in angulo ABM, qVÏ

CR æqvalls angulo D. l L V j I l .Â tagal "afflouait. t

PROF. XLV. PROBL.

K l’ReÇtilîneo date æqvale patellelogranlmum l
continue, in data angulo teâulmeo.

n ’ l l. ’ A. 31.3



                                                                     

44 EUCLmIs CELEMENlllORUM p

Sit data»: reailineuniABCD, F L G
: y du!" une angulur reflilinni: C l
* E: aportet flamme ABCD l- . n E z

gode parallalogmmmum tonfii- 4- . i

ne". y .D A H I K l

l . COHfimaio. p1. Du’eatut diagonalisl five diametet DE pet I pope);
2. Conflituatut triangule ADB æqvale nrallelogrammum F1

in angulo ÏHF, qvî æqvalis CR angulo dato E (par 42,

,prop) à l ’ --3. vAd teéîtam lineam LI applieetut triangule DCB æqvale p3.
rallelogrammum LK in angulo LIK, qvi ingulo Exit æqva.

. lis (pet 44, prop.)., - p .- IH ËDemonflratio. Il j ’
Triangulum DAB :1 parallelogrammo PHIL, l e ’

à tttiangulum DCB’: parallelogramrno LIKG, (Pa man.)

Etgo marna: :FHIL-l-LIKG (pet 2 ax.), 5 p

floc cit: Toti reâillneo DABC æqvale conflitutum efigpa-
tallelogtammumFHKG, habens angulum FHK, angolo E du.

.æqvalem. avoient ftciendarn. . . r . l
pRonXLVI, PROBL.

’Adata re&a liges; qvadraturù’ defcfibete?’ et

Si! du; "a; lima dB: oportet 46 Cf (Dt
ipfk 1113 quadrant»: defiribere,

Conflruë’tio.

3.13» punais A, B, ad angulos teâos du-
cantut AC , BD (pet n. prop.); ,

Q. A te&a AC aufetatut’ AE æqvalis datæ l

E

. «à: AB (pet 5 prop. Q



                                                                     

i ’ L ’ LIBER PRIMUS.’ ’ 4;

3. Pet punâum E dueatut refila EF parallela ipfi AB (pet g]. .
5 prôp.). Dico qvadtilaternm AEFB’ eflè qvadratum, qvoa

’ qvætebatur. A l .l

Demonfiratio.

r Duo anguli intetîOtes A de B funt real (pet confinât), z
l îdcoqve teâæ AE, BF, (un: inter fe parallelæ (peux. prop.);

reé’ta veto EF efi parallela teétæ AB- (pet confinât), (une

a AEFB e11 patellelpgtammum. .
A Efl nutem in hoc parallelogmmmo AEFB, latus AE :lateti
n AB (pet confira), ide latus BF:Iateri AE (pet-14. to à,»
et. ideoqte idem lame BF’efl-æ vale lateri AB (pet t 313; am:

deniqve EF cit etiam æqvale ateri A3 (per34. pop); Œm ’
’ qvailtilatetum AEFB efi æqvilatetum, . "

p Ï Qyoniann veto anguli.A, B fun: rein (pet confit), oppo-
P’ fifi etiam auguli E,,F, erunt rem (pet 34. prop.), ideoqve

qyadrilaterIJInAEFBei) teüangulum. p a

,1. I Ofienfum igitut efi qvadrilatetum AEFB, fupet data mêla Al!
(4’ defctîptum, à: æqvilatemm elfe ô: teflangulum: Etgo cit qva- V

dtatum (pet 30. (MI),- v
l grava! en: fabulaient.

’PROP. XLVIL THÈORP

F 4 ln teâangulis triangulis, qvadtatum, qvod à’
t lame reflua) angulum fubtendente defcribitut,
llæ’qval’e efi’ qvadratls qvæ àlateribus reâum fan-g

l gulunt comprehendehtibus defaibuntur. ,

R [Sir
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sa "ngme "empan ABC G . H t
"En": bahut BAC angulùm: Di- A v
ce quadrant» defiriptum à "a. F t p l,
BC , (grade (fié quadrant, qu; 46
i m1144, 11C defiribuntur, . . B - L C

’ L, Confiruâio. ’ ’

1. A latere BC defctibatut qvadræ
tum BDEC ; ab ipfis veto BA,
AC lateribuavkleferibantur qua-

. dtata GB,HC, (pet 46. prop.). - l -.
z, Pet A altetutti ipforulu latetum BD, CE dueatut, arallelt-

D - K
AK (pet 3x. prop.); deinde dueanmt teâæ’AD, C ,item,

que AH, B! (pet t pan).

Demonlltatio.
Angulus BAC efi même (pet hypoth.) , angnlus BAG etiam

et]! même (pet go, def.) duæ igitur reflue AC, AG fibi in-
vicem in direétun’n pofitæ flint, h., e. unam teüam GC con-

flituunt (pet t4. prop.); ïPorto "anguli AGF, BFG funt rem (pet 30.defi); ideoqve
fait: lineæ GC, FB finit inter fe parallelæ (pet 28. prop.) a ’

t. Concluf. anre parallelogrammum’flve qvatlratum BAGF
en: duplum ipfius trianguli BCF, fupet eadem bali BF de
in eis cm parallelis. GC, BF conflituti (pet 41. prop.).

Rutfus refit AK dt parallela teüæ BD- (pet confit.) à

- 2. ,Coneluf. Ergo parallelogtammutn BDLKA efl du lum ipfiuI
trianguli BAD fupet eadem bali BD à, in en en: Pltallé"
lis AK, BD eonflituti (pet 41. prop.),

Cunt auteur latus BA fit :1. lateti BF , à lotus BC :lafe’c

ri BD (pet 3o defi),
fitqve præterea teâus ang. FBA t: ang. reao DBC (pet [o.ax.) l

Hi: veto angulis fi communia addatur mg. ABC ;
Erunt anguli FBAfABC r: anguliÎDBCfABC [pet a a] A

h.e. totos angulut FBC æqvalia erit mi anguloABD [pet un].

- 3. C0111



                                                                     

J A LIBER PRIMUS. - ’47.
3. Concluf. Duo igitur triangula FBC, ABD habcnt duo la-

tent 13?, BC duobus [attribua 8A, BD æqvalia, altcrùm
alteri z latus mange BA :latcri BF, à: hm: BC :hterî
BD 3 habcnt præterea angulum FISC æqvalcm angulo ABD 5
idcoqve (un: interTc ,æqlvalia- (par 4 pop.)

r A. , . . 1Nunc itaqvc e tribus præccdennbus conclufiombus un por-
to argumentari finet: -

y ngdratum BAFG efl duplùm trianguli BCF (pet 1 Gond.) s
- Pârallelogr BDKL eh duplum trianguli BDA (pet a. Concl.) ;

Atqvi triangulum BÇF à triangulo BDA (pet g Concl,).

Ergo qvadratumBAFG 1: parauelogr. BDKL (pet 611.); .,
indexa modo demonflrabitur qvadratuin ACIH ::: parallcl.CEKL

Duo igitur qvadrata BAFGfAClH :: duobns pataud. BDKLÏ

I z A l A CEKL (yer ç 11.).Cam veto qvadr. BDEC :: duobm pataud. BDKLfCEKL

K A (par l aux )..

i

” Uftiml Concl; Emnt itaqve duo qvadrata BAFGfACIH à qva-
auto BDEC (par 1 3x,)

Hue en, andratum BDEC, qvod’a latere BC, rufian! tri-
anguli angulum fubtendcnte defcriptum cil, æqvale efi qva-
dratis BAFG , ACIH , qvæ à latcrilms AB, AC , mâtin: an-
;ulum BAC comprchcndcntibus , dcfuîpta funt.

fiai un damnfir.

PROF. XLVIII. THEOR.

* Si qvadratum, qvod defcribitur ab une latérum

I I

Î trianguli, æqvaleAfit. qvadratis, qv æ Aà reliqvis Ri- .
anguli lgteribps defcnbuntur’: angulus à reliqvis

. trianguh latenbus comprehenfus refilas un. ’

Sir
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’ ’ ’ l 1

sa ABCtrilnguÆm, fitqve 9m:- D ’ A
distant, quad 46 une trianguli 14- ’
un BC defiribitur, 171141: qwzdnz.
ri: , qu! à reliqviœ tritnguli late- A
fiée: Bd, AC, drfiriéuhtur x Dico

fl Jnghlum BAC relira» (fi. x
ConflruEtio. B V c1. A punch A ducatult teâa AD,

i fiACA perpcndîcu aris ( et Il. to à;
a. gonatur AD ipfi RA æqvîlis (tuf; stop.) A

. 3. DucaturÎteüa DC (pet (poil). v

Demonfiratio.
(branlant htus AB :lateri AD (pet confina); ,

erit qvadtatum laterisAB :1 qvadrato lateris A!) (pet 8.3:.) ’
Hotum utriqye addamt qvadtatum Iatetis commun. A

Erunt qvadtat. lateriëAquvadt. lat.,AC: qvadt. lat. Aquvadr.
lat. AC (pet à un);

En autcm qvadratum latetis BC : qvadt. Aquvadr. AC

A (pet hypoth.)Porto qvouiam angulus DAC efl reflua (pet comma.)
Erit qvadtatum latetis DC z qvadt. Aquvadr. AC (par

47. prop.); Sed qvadt. ADv:qvadr. AB (ut fupra) ; V
Ergoqvadtatum laterisBC :1. qvadtato latetis DÇ (pet I au: ).

Æqvnlium Vero qvadtatomm æqvalia funttîatcx’a, ideoqve

lattis BC :1 lateri DC (pçr 8 a.) ADuo igitut triangula BAC, DAC habent duo lattera AB ., AC
duabua lateribu: DA, AC æqvalîa, habent vero’ét bafin, BC, bali

DC æanlcm (mi jam fupta oflenfum en); Ideoqvc angululn I
BAC æqvalem :ngulo DAC habebunt. (pet l pt J. ’ y

Rcâus autem efl angulus BAC (par confit.) ç
o Angulus BAC en reflo æqvalis, hoc en, ipfe

3A çfl redus. figea! tu: demonflrdndum ’
mèëbrfiè à». I A

511-"
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Ï EUCLIDIS ,
ELEMENTORUM:
A à LIBER SECUNDUS.

z ADEFINITIOÏNES’:

1.. Orme pataIIeIOgràmmum reâangulum con-l

49

î

tineri diéitur’fub duabus mais linêis, gvæ
reé’cum angulum comprehendunt.

à. Omniç parallelogtammt unumqvodqvoe’orum,

 ..qvæ tc1rca diametrum lpfius funt , parallelo-
grammorum ’ cum duobus cemplementis GNO-

I MON vocetur.
,PRÔPOSITIO .1. THÈOREMA.

l Si, fini duæ reétæ lineæ, altéra ,autem ipfarum
fiât fnerit in qvotcunqve pattes: teâangulum

. fub duabus métis comprehenfum æqvale en ci:
feüangulis, qvæ fub te&a linea non feâa a: fin-

- gulis alterips fegmentis comprehenduntut.

Si»: du "au lima A, BC, 6’ .
fifinfit BC in punais G, I: Dico
rtâangulum romprllamfiam [il]; r:-
âù (inti: A, BC, qui: ejè "flan-

. gala 79ml tantinetur fié A, BG, 6’
ieflangulo,fi4b A, GI, Cf à; plot!
fila A, [C continetur. ’

Confirué’cîo.

(1m u. 1309.. ’ .1.)

L

3*

3’ A Punâo B Î: reflet. BC ad teflon viguier ducatut BD

2. l’o-



                                                                     

[item teéh 1H :1 A (31”34. 1.);

39 ’ EUCLIDIS ELEMENTORUM A

2. Forum BD zqvalil "à: A V
(pet 1L). i D. P H I E3. Per uné’tum D, ipfi 13C palu!- * *
le]: ucatutDE; pet punas: veto
G, I, C ducantut reûæ GF, IH,
CE pataud: ipfi BD. I ’B G A! c

Demonfiratîo."

Reâàxtgulum BE zqvale en: teflangulis B171; GH
(pet 8. un);

-" Atqèi teâang. BE zqvale efi reâang. fub A, BC, qvia A : BD

l I (pet conflit);Etgo refilas. fub A, BC : tcâang. BFfGH-ITE

A . (pet l un).
Rurfus qvoltîam BD : A (pet confit); na: verô 6E :A,’

l

, 1ER igîtut redhngulum BF : teéhng. fub A, BG - -
’ à: reâangulum 6H : reé’taug. fub A, GI, (pet 8 au.)

:tqve teâangulum 1E :4 teâaug. fub A, 1C

A Qvare reâangula BFfGÈîIE :rcéhngulo fub A, BGfre-
fixing. fub A, GIthé’tang. fub A, IC (pet a 31.).

supra tex-o oflcnfum cit reâangulum, qvod continetut fub
A, BÇ æqvalc eITe reâangulis BFfGHfIE;

Ergo de idem nantis. fub A, BC : reé’tang. Tub A, BGf
refl’angufub A , GI, ’1’ reétang. fub A, IC’ (pet 14 ax) Hoc

efl; teâangulum fub duabus mais A .. BC comprchenfum’ æ-
qvale efi eis teflaugulis , qvæ fub refis: linea A non feâa , à
fixtgulis alterius teâæ BC, fegmentis BC, GI, 1C comptehen-
duntut.

Qui en: demnflr.

PRO P.



                                                                     

LIBER SECUNDUS. ne
PROF. Il. THEOR.

Si reâa linea feeetur uteunqve , reâaugula
Tub tota 8: utroqve .fegxnento comprehenfa, æ-
qvantur qvadrato tonus. ’

eA C lBeth lima AH fiat" flanque
in profil: C: Digo "5471314114111,
guai [I6 refit? 48, AC coup"-
Imrlitur, un; un; refimgulo [ab CJE, BC, comprtbmfi 1700i gut- "
du" "a; 48.

Confiruâio. p F E
1. Deferibatut ex AB qvadratunl

ABED (pet 46. I.) .2.13m: C ducatut alterutri ipfarum AD, 15E, pat-allah CF «(pet
31. I.)

Demonfltatio.

’- Reüangulum fub RA, AD æqvaIe en nûmgulo au. m;
AC’I’reâang. fub AD, BC (pet 1 2.)

Rem veto AD zqvalis en «a: AB (pet 30. def. lib 1.).
Ergo nanas. fub A0, AC-I-reéhng. fub A0, BC:reGan-A

gui. fuprB, AC-I-reâmg. fub A8, BC ( et 8. a); ideoqvo
teâangulum tu!» 8A, AD:teâmgulo fui A8, ACfreâang’.

(hl: A8, BC (pet I. un); ’
Sec! reâangulum fub 3A A!) eft adratum ex A8

me.) p , ’ w . (Wanre andratum et A8 alvins: reâmgulo fub A8 ACÎ
[0613131310 fub A8, BC (pet t px.) : Hue cd, reéhngula au.
tata A3 de umqve [queute AC. BC æqvantur quanta toi

du: A3. .’ w; en: Jeannflr.’

. b z PROF.
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p PROP. III. THEOR.

Si re&al [inca feeetur uteunqve, reâangulum
Tub tata a: uno fegmento comprehenfum- æqvatu;
reâangulo fub fegmeuus comprehenfo ô: prædi.

&i fegmenti qvadrato. I X

flafla lima A! fiât: fit anur-
’ve’in [unifia C: Dico reflangulum

fifi A8 , AC 1704!: Mlè "lingule
fié AC, C8 un: tu»: fondu» ’I
"a. AC.

et» ,5
. lConl’ctuâic.

I. Deferibatur ex AC qvadratum ACDE (pet 46. L);
2. ProducaturvED in F (pet 2, pofi.); ’
3. Fer A àltcrutti ipûrum CD., BE ducaux- pataud: A? (pet

31. I.) - «Demonflratio.

Reâangulum fub A8 , A5 :Ateéhngulo Tub AIS, ACftefi-

39g. fub AE BC (pet l 2,) ; *Qvoniam autem qvadtati ACDE latus- AC:hteri AE (pet

( 30. def. 1.); ’Etit igitur reflangulum fub A8, AE:reéhng. fub A8,.
AC :teâang. fub ACQAC, Î teé’mng. fub AC, BC (pcr 8.
un). Hoe efl: reéïangulum, fub ton AB à: uno fegmento
AC comprehenfum, æqvarur reéhngulo fub fegmemis’AC, 3C
comptehenfo (k pudiéfi fegmenti AC qvadrato.’ I

- A A Ï and en! demonflr.
1211013.I



                                                                     

k lit tomprebmditur fit figment’ï

AC, C8. V’

. ’ V .. LIBERVSECUNDUS’Ë a t3

PRO P. 1V. THEOR.
SÏ teé’ta Jinea feeemt uteunqve, qvadtatum to-

tius æqvatur qvadtatzs fegmentorum ô: teâangui
V .lo bis comprehenfo fub fegmentis.

v Reâa mir» ABfiflz fît uttun- A c n
in C: Dite pendraient, quad k Ifit ex A8 319041! eflè quadrati: ex

AC, C3, U ri "turgide, quad

I GConfltuâio. D A I I
I. Exil! defcribatur qvadtamm A1mm (par 46. L);

a. Dueatut reâa AE î P" C ver?) ducatur altetutti îpfintum
AD, B5, parallela CI, deînde pet G dueatut alternai ip-
fimm AB, DE, parallela FH (pet p. 1.).

Demonfiratio.
A Dyadtati ADEB lateta AB, BE (une :qvalia (pet go def. I. )",

ideoqve in triangule ARE , fupet bafi AE eonfiituto, angulus

3A5 : ang. BEA (pet 5...!) ; ’ .
In triangulot GHE, AnguluslHEG :ang. BEA (pers. a),

. ideoqve mg. HEG :angulo BAE (pet 1 a); à qvouiam t’eo
êta AE ineidfit in parallelat AD ., CI, erit angulus HGE :an-
glllo BAIE (pet 29. L), proinde etiam’: angulo BEA (pet I. R
2x.) ; duo igitur laiera PIE, GH, æqvalibus trianguli GHE,
angulis, HEG, HGE fubtenfa, inter fe funt æqvalia (pet6 1.);
porto qvoniam retâte AB, PH fuut paralîelæ (pet e0nflt.),
erit angulus GHE :ang. teéko ABE (pet 29. L), de lame

GH:teâæ CB (pet 34. I.) C ’
I. Conclufio: ante parallelogrammum fub mais GÈ, HE,

five qvadrîlaterum HGIE, de æqvilatetum efl a: reâangu-
hlm, à: proptetea criant qvadtatum : qvadrato redis CB

(pet 8.-ax.) ( - ,l . L z, . D a Rur-’ r
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x

Rutfus qvoniam refit: GH :: te- A c 3
au: CB, de teé’ta HE:te&z GH’ - r
(ut fupta) erit teéta HE :teâæ j A I
CB (pettax.); refit V6115, FD:
1’682, HE (pet ;4. 1.), ideoqve x
teéla FD : teâæ CB (par 1 ax.); G

(broc! fi jam ab zqvalibus qva-
dtat’i ADEB lateribul, (cil. AB :1
AD, aufetantut æqvales pattes .
nempe CB :: FD, telinqvetut AC ::

AF (pet gaz); Û ’
2. Cane]. ante teéhugulum fub AC, AF, hoe’efi parafie-
R- logtammum ACGF æqvihtetutn dt de æqvatut qvadtato

. reâæ AC (pet 8 ax.).
Porto reéh CG L: teélæyAF (pet-’34. 1.), AF veto :teâæ

AC (ut fupta), ideoqve teéh CG :teâæ AC (pet I a.) ;
efl ptæretea augulut B teétus (pet o. def. I.) ; , .
3. Conel. Erit igitut teâangülum ub CB, CG, :îd eft a-

.rallelogt. CBHG, teQangulo fub AC, CB (pet 8 3x5,.
Reéh deniqve F6 :teétæ AC (pet 34. I.) ; teëta FD :1,

même CB (ut fupta); de angulus D teétus (pet go. def. 1.); ’
4. Concl. Etgo teflangulumfub FD, FG, hoc efl; parallelogt.

FGID :teâaugulo fub AC, CB (pet 8. 3x,).
Chut igitut pataHelogtam. teâang. a ’ ’

HGIE : qvadrato mâte CB (pet I ConcL);
ACGF :qvadtato retâte AC (pet2Conel.)
CBGH :1 teéhngulo fub AC,CB (pet 3 coud.)

’ FGID z teâaugulo fub AC, CB (pet 4 eonel.)
[th parallelogt. reé’tang. HGIETACGFfCBGHfFGID S

qvadt.-teéïæ CB-fqvadt. reflet ACTteéhng. fub AC,CB’&

teaang. fub AC , CE (pet 2 ax.) ;
Sed qvadtatum refit AB : HGIE’T ACGFfCBGHf FGLD

(pet 8., en);
Ergo qvadratum reflua AB r: qvadr. tthæ Cquvadr. même

AC-rteéhmg. fub AC, CB, bis comprehenfum (pet t 3x,).
Hoe efl’ andtatum, qvod fit ex AH, æqvale cit qvadratîs ex
AC, CB de ei teflangulo, qvod bis compteheuditur full (eg-
mentis AC, CB. flou! en! demonflr. . .

A - Co-J
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Corollatium.
Ex bis manifefium cit, in qvadtatis patailelo.

gramme, qvæ funt eirela diamétrum, elfe qvadrata.

A R PROP. ’V. THEOR. l
Si reflet-litiez feeetut in æqvalia et ixlæqvalia;

teüangulum fub’ inæqyallbus tonus feâtnentis u-
na cum qvadtato teaîæ intetpunéta fee lonum æ-
gvatut qvadrato dimidiæ.

Relie en)» lien engage: AB ’ v ,
A fiâa fit in par!" tqzzïetad par A . D G B
film: C 6’ in parte: Magasin ad A Î .
D : Dico teflangulnm comprehen- G v

’finn [nib "élit AD, DE and tu»: (Î K l H 1
guitare, quad fit ex CD (704k ’E L F . (
ejè et , guadfit ex AC, pondu». V

Confituâio.
I. Defetibatur ex AC qvadtatum AEFC (pet 46. I.)
2. Dueatut teâa AF a pet puuéhnu D aitetutti ipfatum AE,

CF, parallela ducatut DKL; pet-K vue ducaux- HIG p3. ,
tallela altetutri ipfatum. AC, EF; de tut-fus pet B ducatur
altetutti CI, AG , pataliela BH (pet 51. L), A ’

- Demonfitatio.v Complemeutum KE :: Complemento KC (pet 43. 1.),
adriatut commune teéhng. DG

i etunt KETDG :KCfDG (pet z aux.) )
’ Œoniam veto refit: AB (ca: fit in pattes æqvalee in (pun-

o C (pet hypoth.) ’ l lexit teâangu-lum BI z KCÎDG (pet 36. I.) ideoqve B! :

KEfDG (pet t a.) ; zà potto BIÎKC :KETDGTKC; item BifKCflL : KEf
DGfKCfIL (pet z ax.) 3 ,Sed BITKC æqvantut teâaug. Tub «au AD,DB eomptehenfo,

mm DK z AD; a: 1L efi qvadtatum gqvale qvadtato même CH
(pet 34. I. 8: cotoli. 4. 2.); ex airera vetô patte KEfDG’fKCfIL

A æqvamut qvadtato même AC. t

D 4 0.x]:-
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ante teâangulum fub teétis AD, DE comptehenfum , un:

cum qvadtato teâæ DC, æqvatut qvadtato dimidiæ AC.

I filai en: Monflr.
. A , PROP. VI’IHEOR.

si teEta linea feeetur ’bifatiam, &xilli re&h
qvatdam in direâumpadjiciatut , teé’cangulum
[comprehenfum fub compofita ex tata cum adje-
&a, a: adjeâa, una cum qvadtato dimidiæ æ-
qvatur qvadtato compofitæ ex dimidia à! adjeEta
tanqvam nua lineaa

Rem! lima ont»: e A8 en-
tur lifzriatm a: puera, 4;in- A c B Y n
nargue ipfi in 4mm»: relia tho
cangue BD: Dira refiangulum fié K L I N M
AD, DE , mm cum (indura "a: A e o j
CB, agonie (fi qundmto "a: CD. A

A Confituâio. A E G F .
I. A teéia CD defetibatut qvadn- R i

tum CEFD. (pet 46. 1,); A
2. Dueatut redit DE; pet puné’tum B aketutti ipfatum CE,

DF, paraliela ducatut BHG; pet puné’tum H ducatur KLM
pamllela aitetutti ipfitum AD, EF; deniqve pet A altetutti
CL, DM, parallela AK dueatur (pet 31. 1.). A *

Demonfitatio. - .. n t
Qyoniam AC :CB (pet hypothJ; erit reâang.

. AL :teâang. CH (pet 36. 1.):
Sed CH : HF (pet 4;. I.) î’

Ergo AL :: HF (pet t un);
adflamt commune CM

A. Erunt AL’fCM, five forum AM, :HFfCM, five gnomon!
NPO (pet). en); ’e v ’ A

Rut-

i
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I Rutfusdheotmuune" addatut LG, qvod :qvale cit qvadtato
teâæ CB (pet 34. I. de corail. 4. 2,); Sic erit AMTLG:
Guomoni NPOfLG (pet z aux.)

Bit autem AM-æqvale teaangulo fub AD, on. qvia ou:
DE (pet 4 coron. z.)-, LG veto : qvadt. teâzCB (ut fupta); -

mute nâang. fub AD, DB’I-qvatlt. CB:Gntomoni NPOj’
teé’tangulo LG (pet 2. ax.) t A

Atqvi Gnomon NPOfteâ. LG s qtradt. réât: CI) (pet 8 a.)

fît-go teéiang. fub AD, DBÎqvadtat CB :1 qvadtato refit CDI

(pet I et).

and tu; lemflrMn. I

PROP. V11. ’1HE0R.

. Si méta linea fecetut utcunqve qvadtata totius
a: unius ’è fegmentis fimul fumpta æqvantut re-
&angulo bis comptehenfo fub tata 8: dito fag-
mento, un: cum qvadrato reliqw fegmentz.

Erik Il)": 7:71:10:qu A8, [504
fît «franque in punlîo C .- Dico qua-
drant ex A8, BC, 19114111 efle 6’
refiangulo, quad 61’: [746 relit: A8,
BC cantinetur, 6’ ci, quodfi: ex
AC poudrera,

Commuëtio.

1. Mctibatut ex AB qvadntun
ABDE (pet 46. I.) t

1.1! nj ,
- Hch «

B a; A x

a, Ducatur méta BD: pet punéiumCtdueatut CGN parmela
alterutti ipfatum BE, AD; de pet Punâutu G ducatut FGH

a pataude aitetutti 8A, ED (pet si. Ï.) î
D5...

z
ne;
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Demonfiratio.

(nioniam BC en qvadtatum
(pet-4mm". 1.), erit teéia F3:

teâæ BC (pet go, dei. I.) , ide- , , v
oqve téflangulum AF t: teâaug. ’ p
Tub AB, BC (pet 8. st.) F G il

Porto teâa BE z redise AB (pet A p ,
confit.) s qvato teâang. BN :te- l 3 3 A n
étang. fub AB, BC (pet 8 ax.). P

Duo igitut reé’tangula AFTBN :tèâangtüo fub AB, BC bit

comptehenfo (pet 2 un), * A,
Rutfus qvoniam HN efl qvadtatum (pet 4 coron. 3.) ; te-

fit veto ND : teéîtæ AC (pet 34. I.) ; efl igitut qvadt. VHN z:
qvadr. AC; (pet 8 am); ’ p p

(Lute duo teûangula AFfBquvadt HN :teâanguio Tub
AB, BC bis comptehenfo une cum qvadtato AC (pet la. ai);

Sed qvadtntum ,totius AB : teéhng. AFfBN ï- qvadt. fait:

Iquvatlt. HN (pEt 8 ax.) . - A
’ addatut commune qvadt. redise BC

erit qvadt. AB’fqvadt. BC z: Rang. AFfteéhng. BNf
qvadt. HN (pet a ax.)

«Ideuqve qvadt. Aquvadt. BC: teâanguio fub A8, BC bit
comptehenfo, nua cum qvadtato teflæ AC (pet t. a)

E N o

i V A gela eut lehonflr.
PROP.. VIII.’ THEOR. ’ ,

Si [re&a linea fecetuttuteunqve, re&angulutn"
qvatet comptehenfum fub tota a: une è fegmen-
tis una cum qvadtato teliqvi fegmenti æqvatut
qvadtato compofitæ ex tota ô: prædifio fegmento

tanqvam ex une lugea. R a
l f l
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. Katia lima AB fiât fit amm- A C B D
pue in C ’ Dite reflzngulum qva- A I - A 5
ter [hé "hi: AB, BC, compreben- G J? a
[in]: and un quadrant refit AC I ( R (LÎ
1917:1: 9044M", 700d ex AB, 1 K
BC Magnum en un [bien defiri-’ L V T

51net. t A . A A ’ .t Confiruého. . Ï N o F V
t. Ptoducatur teâa AB, a; Pana. ’ -
’4 tut BD æqvalis teâæ CB (pet a 1.);

2. Ex AD defctibatut qvadtatum AEFD (pet 46. 1.);
3. Ducatut teéh DE; pet puné’ta C, B duçautut teé’tæ CN,
.RBO, altetutti ipfatuu: AE, DF patelle]: 5 pet puna: vetô

en! ducautut 6H, 1K, altetutti ipfatumAD, EF, panlleiæ.

Demonûtatiof

I. .Reôiangulum BDHQ cit qvadtatum P( et 4 toto". a);
IdEque teéhi BD :: refis: BQ (pet go. cf. I.) ; Sed refit:
BD : teéiæ BC (pet confit.) a Ergo re’éta BQ: refit: BC
(pet x ax,) 5 Cyan teaangulum fub AB, vBQ: teé’tangulô

lui) AB, BC comptehenb (pet 811;). e
a. Porto teflangulum [’ka cit qvadtatum et 4eotoll. 2..)i

ideogve teéta (E: teétæ QR (pet 3o. . 1.); Sed ne):
(l? :teâæ BC (pet 34. 1.); Etgo teâa kateéiæ 8C
(pet I ax.); Reâa vverô GQ: reflet AB (pet 34. 1.);
ante raflangulum fub GQ, 0.1K r. teflanguio fub AB , BC

(pet 8 ax,). . . « v3. Qyoniam tcé’tangulum fub AB, BQ: teéianguio fub PH,
HQ (pet 4;. L); idemqve teâanguiumnfub AB, BQ:
teétangulo fub AB,PBC (ut fupta); EH: igitut teétauguium
fub FH, HQ: teéianguio fub AB , BC (pet I 3x A

4. Reé’tangulumt EIVN cit qvadtatum ( et 4 cotolI. 2,);
A ideoqve tefla VN :: teâæ EN (pet 30. I.) il Sed real

EN :teéiz AC (pet ;4. L); Ltgo teéh VN:teétæ AC
(pet 5 a») i Porto pat-NO; real: 30 (En 34. î

en
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Reâangulum igitut Tub VN, A C B D
p NO : teâangulo Tub AC, BC à?
(pet 8 ne); dt qvoniam teéh G CF, H ,
ML: refit: BD (ut Tupta); l R (LÎ
BD veto :: teâæ BC (pet eon- 1 L Kmuet), ideo recta BQ: «a: ML T (
BC (pet I 31.), à teé’tangu-
lum Tub BD, BQ: teâangulo ’

Tub BC, 30. (persan) ; 03a- 1-; v N o 1:-
te teéiangulum Tub VN, NOf * - I a
teéiang. Tub BD, BQ: "étang. Tub AC, ROI-rotang. Tub
BC, (PCr 2 il.) il EH autem teëiang. Tub AC, BC-f .
teâang. Tub BC, BQ: teétangulo Tub AB, BQ; itemm
reéhng. Tub AB, BQ: teflangulo Tub AB,BC (ut Tupra);

. cit igitut teéiang. Tub VN, NOTteéhng. Tub BD, BQË.

. teétangulo Tub AB, BC (par 1 3x,);

In ptæeedentibus itaqve oitenTum en

A I. Reflangulum Tub AB, BQ; teâang. Tub AB, 8C;
2. Reé’tangulumTub GQ, QR : teéhng. Tub AB, BC; ’

3. Reâangulum Tub PH, HQ: teâaug. Tub AB, BC;
4. Reé’tangulum Tub VN, NOftcflaug. Tub BD, BQ z te-

. étang. Tub AB, BC; ,
(Lutte Gnomon LSTM: teâanguio quater Tub mais AB,

3C comptehenfqi (pet I deT. a de 8 ax ) ; Si jam addatut
eommune teâangialN, qvod efl qvadtatum : qvadtato refit: .
AC (pet 54, t de 4 toto". 2.) ;
* Scie erit gnomon LSTquvadr. Rat AC :- l’eâmgldo 9V?

(et Tub me. AB, BC, comptehenTquvadt. teêtæ AC (pet l

oxiom.) ; ’ jAtqvi Gnomop LSTquvadt. refis: AC :andtato ex AB,
ADC tauqvam ex nua linea, h. e. ex tota AD, deTctipto.

’ Etgo teâangulum qvatet comptehenfiun Tub.rc&is AB, RC
comptehenTum une cum qvadtato teétæ AC æqvale ei’t qva-
hep ex AB, 3C , tanqvaut ex nua linea deTctipto.

. tu flot! erit demouflr.
PROP.

A
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. PROP. 1X. THEOR.
Si re&a.linea Teeetut in æqvalia 8: inæqvalia,

qvadtata inæqvalium. Tegruentorum. Tunt dupla
adratotum à dimidia 8: à tette. inter punch,

cæcum. ’ r ’ A
s

lied: [bien qvtcunqve A8 [5&4 v A l
- [t in panet. (gode: 4d C, 69’ in F
pairle: inlque: 4d D : Dico qpa- ,
Jan est AD, DE, 111541110710». - W
un AC, CD dupas e15. c l A D c 3 j

ConflruâiO. I

j, A punâo C ipfi AB ad teflos angulos CE ducatut (pet
1 1. 1.); pouatutqve CE zqvalis alterutti ipfitum AC, CB

A (PC: ,03. Juugantut EA, ÉB 5 ac pet D qvidem ipfi EClpatallela du- .
4 estut DF, pet F veto ipfi AB patellela F6 (pet p. l.) ;

à deuiqve FB jungatut. ’ ’
Demonflratio.

t. Angulus ECB efi même (pet confit.) ; ideoqve qvadtatum
TubtenTæ BE :: qvadtato laiterie EC fqvadt. latetis BC (pet

.. 41. l. ) î si! .autem refit EC c BC, vel AC (pet
confina); qvate qvadtatum reéiæ EB, cit duplqu qvadtati
qvod à BC, vel AC deTetibitut (pet 3 ax.) ;

z. Qyoniam AC:EC (pet hypoth), erit ang. Acengulo
( AEC (pet 5. 1.); Ted angulus AEC efi reflue (par cou-

fituâ.), ideoqve teliqvi anguli AfAÈC :uni angulo reéio
l (pet 32. L), hoc cit ,’ang. A cit Temiteéius, de ABC eti-

am Temireëtus; Porto reflet FG efl parallela teâæ AC (pet.
confit), ergo Augulus EFG’Jangulo A (pet 29. 1.), ac

- grenade .an’g. EFGgangulo AEC (pet t un); itaqve in
H c tu:
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triangule EGFÏ, angulus FEG :
ang. EFG, de propterea lame F
EG:lateri F6 (pet6 I.) 3 an-

’ gulus autem EGtheflo ACE ’ V
(pet 29.. 1.), el’t igiturttiaugu- A D.C f 5*
Ium EGF teé’tangulum, ideoqve ’
qvadt. refis: EF :qvadtat.te6iœ 4 .
Fquvadr. teéiæ EG (pet 47. 1.); cum autem teéh FG r:
reétæ DC (pet 34. I.) ideoqve’teüa EG s DC (pet t 3x,),
ergo qvadt. refis: EF efl: duplum qvadrati, qvod il reflex
DC deTctibitut (pet 8 et.) ; .

a. Angulus FEC eli Temiteétus a: mg. BEC etinm Temiteâus,
totus igitur angulus FEB el’t r’eétus, à qvadtatum TubtenTz

FB:qvadr. latetis Equvadr. lat. EF (pet 47.1.); Sed
vadt. lat. EB efi duplum, qvadrati ex BC, vel AC , se (Iva-

. rat. lat. EF, cit duplum qvadtati, qvod à DC deTeribitur
(ut Tupta) ; ante qyadtatum reâæ FB :1 duplo qvadt. te-
aœ ACj-duplo qvadt. même DC (pet t aux) l ’

r 4. Qyotxiaml teâa DF cit parallela reâæ CE (pet cumin);
erit angulus AFD :augulo AEC (pet 29. I.) ; Sed ang.
AEC : ang. A (ut Tupra), ergo mg. AFD : ang. A (pet x ax.) T
ideoqive Reâai DFgreétæ AD (pet 6. I.) ; Porto angulul
FDC :ang. teâo ECD (pet 29. 1.), reflangulum igitut cf!
triangulum FDB, ideoqve qvadtatum làtetis FB :1 qvadrat.
lat. FD ’I’qvadt. lat, DB (pet 47. L); de qvia FD :AD,
erit qvadt. lat. F8 : andr. teéiæ AB1-qvadt. refit: DE (pet

t a). i ïla.

Cum itaqve in 3tia demonfitationis patte oflenTum cit,
qvadtatum «a: FB efTe duplum qvadtatorum ex AC, C133
à in 4h demonflt. parte iterum oflenTum en, qvadnt. nase
F5 elle æqvale quadratis Tegmentotum inæ valiutn AD, DE;
Quadrant igitut Tegmentot. inæqv, AD, DB mit dupll andta-

I tptum à dimidia AC, de a teéla inter punâa Teé’tionum DC. A

p agui en: demonflr.

, A PROP.. i

l



                                                                     

LIBER SECUNDUS. « sa  

PROP. X. THEblg
.l  

l Si reâa lineà fècetur bifariam a: illî reâa qvæ;

d’un: ex AD, DE, «maintenu! A . B

I (x AC, CD. fifi. N

cunqve linea in direâum adjiciatur, qvadratum
compofitæ ex tota 8l adjeâa, St qvadratum ad-
jeEtæ, fimulfumpta flint dupla 8: qvadratixax. dî-
midia 8: qvadrati compofitæ ex dimidia 8: ad:-
jeâa tanqvam une. linea. ’ l

tha dB fête-tm- àifaridm in C,
Ü in dirtflum azà’itintur 901-

00190: "fla lima BD : Dite 7-04- C

Confiruâio.

1. Ducatïr i punéïo C îpfi AB ad IWO; refit): CE, (pet .

Il. I. ; ,z. Ponatur CE zqvalis alternai i fatum AC; CB: iungan-
. tut vc AE, E3 5j: per E qviîcmi fi AD parallcla duca- 

tur F; perD veto ducatur DF panne aipfi CE (pet-3L I;
3, Prpducantur FD , EB , usqvcdum conveniant in punéto G;

«mugira: 46.
t

1

Dembnfiratio.

l. Reâa AC : refit CE; 6: afigulus AéE in «au f et eût
Ma); ideoqve qvadratum mél: AE:qvadrmg refit
ALTqvaflr. méta: EC, hoc en, qvadramm ex A5 eh duplunl

’ qvadtatt ex AC (pet 47. 1.).  

2.1:
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z. In triangule zqvihteto, ECB, E p
mg. ad C eh flâna, ideoqve »
mg. CEB eft femireôtus (pet
32- 1.); ne propretea angulus D ’amussctentemireaus (pet A e r
39- L); à qvoniam parallelo- , .

e ECDF, mg. ECD re- G tamen (pet confit), oppofitue mg. F efi etiatn même
(Pa 34,1.) ; femireâus igitur efl angulusPEG (pet ça. l.) î
qvare anguli FEG, EGF fun: inter f: zqvales, de proinde
lis fubcenfz refit EF, FG inter fe :qvales (par 6. L) a
mât igitut EG, teflo mg. F. fubtenfæ qvadratum zqvale
dl qvadratd na: EFf qvadr. même FD (pet 47. I.)
vel, qrod idem efl, qvadr. ex EG CR dupîum qradrati
a EFq T43 EF:FG; Efl autem refit EFtteéîæ CD
(Pa 34. 1-) î qvm qvadtatum ex EG cil duplun qvadtati

a CD (pet 1 1x). .3. Angulus CEB efi femireâus (ut fupra), de cadem ration:
oflenderur angulus CEA et: femiretîtus z qvare ang. AEG
efi reâus (pet 8 31.), à fuhtenfz AG qvadratum : qu-
elnto refit AEfqvadr. retînt EG (pet 47. 1.); oflemîtm
veto efiinhmdemonflrariouis patte, qvod qvadr. refit AE t
fit duplum qvadrati ex AC, à: in zdz patte, qrod qvadr.
"a: EG fit duplum qvadrati ex CD; qvare qvadratum e:
AG eû dùplum qvadr. ex ACîduPlum qvadtari ex CD (pet I

t I. a.)
4,. Rurfus qvonizm agulus EGF dt femireâus (ut fupra) , à t

mg. DBG :femireâo CBE (pet le. 1.); Ergo trianguli
BDC. 13m5 DG :lateri, BD (pet 6 I.) , à: qvadratumx re-
âæ DG:qvadrato nô: BD (par s a); Porro angulm
ADG :angulo teao EFD (pet 29. l.) ; reâzngulum igitur t
:3 triangulum ADG, ideoqve qvadtarum fubrenfæ A6:
qudtaro refit: Aquvadr. rec’xz DG (pet 47. L) ; (et! gr).
dratum ne): AC dl duplum qvadt, ex ACTduplum qudr.
ex CD., (ut fupra in gris parte ofienfum fuiÛ. ergo à: duo j
qvadrzta ex AD, DG, VC] ex AD, DE (qvia DG:DB), e
duph (un: ânonna qvadntorum ex AC. (D, t

9301 me: kraft.
PROP.
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A - PROP. XI. PROBL.
Datam reE’tam lineàm ira fecare ut re&angu-

hlm fub tpta &.alteto fegmentO" æqtetut qvadtatô

teliqvi fegmentl. * . .( ( v

Sit data "(la [bru A]! : opor- G F
tet ipfim dB in; flaire, ut gond n
filé t0t4 Ü dans parte tontinrtur B H A

A refinngulnm qui: fit ci , and à

reli’gvd parte fit quanta, . e (

r p ËConfimâio. v ’ v v
(I. Defctibetur ex A8 qvadtatum L K C
l ABLC (pet 4.6. 1.); .

2. AC feeetut bifEn-iam in E (pet Io. 1.), à RE iungatur ç

3. Producatur CA in F, ponaturqve ipû BE æqvaliseEF (pée

3. 1.)"; ’ p4. En AF dcfcribatur qvadratum PH, à 6H ad K produ-

eatur. ’ f ’, A 1 «Dico vtcé’tam AB feâam erre in H in, ut teâangulum fui:

rota A3 a; fagmento EH æqvale fit qvadtato alterius fegmen-

ci AH. ’ ( ADemonfiratio.
Qyoniam reéh AC bifariamA (bêta efi in E, eîqve adjeâa cf:

in direé’mm AF ; teéïangulum Pub CF, FA, tma cum qvadno
to dimidiæ AE :qvadtato même EF (pet 2.); tafia ver-è r
EF :rec’tæ EB (pet confit); Ergo teéhng. fub CF, FA,f ’
qvadr. reâæ AE :: qvadr. reflue E8 t . , .

Set! qvadtatum reéïæ ’ (
’ 138: qvadr. teâæ BA-thadmeéïæ AS (pet 47. 1.);

Ergo refiang. fub CF, FAffqvadr. reêiæpÀË : qvadt. teéïæ BAf

A ’ qvadt. "a: AE (pet t. aux.)
commune auferatut qvadr. maze AE.

Relinqvetur méat. 1th et, FA : andtato teck: HA (pet 3. in).

l E K M.



                                                                     

61,6 EUCLIDIS ELEMENTORUM

l e V I G . P t
Atqvi refiang. tub ce, tu: B H A

. ïîïîancilïïîïïeâîfi A x5

CAHK’I-teéiangulo HBKL: v - -

L L K CErgoreasng. CAHK-fqvadr. mer z na. CAHK-heâflBKL’, z

rurfus’auFeramr commune teâang. CAHK

p Remanet qvadratunr AHGF z teâang. HBKL, hoc cit te.
&angulum fub rota AB a: fegmento EH æqvale qvadtato alte-
rius fegmenti AH. flot! en: demanflr.

PROP. XII. THEOR. ’
In triangulis amblygoniis qvadtatum lateris,

fubtendentls angulum obtufum, majus efi: qvam
gvadrata laterum angulum obtufum com tehenn

entium, reâangulo bis comprehenfo ub une
laterum cirea angulum obtufum, in qvod produ-
Ctum perpendicularis cadit, 8: reé’ta extra intér-
cepta à perpendiculari ad ahgulum obtufum.

Sir ambàgonium trianguler):
ABC, obtufim angulum [145th
BAC, 59’ daman- 4 punfloB ad re-
dan: ÇA produflam n54 perpendi-
culari: BD: Dira granulant»: ne
,BC maju: (fié 764m quadrant (Je
Bd AC "lingule, qvod, bi: [166 ’
refit: Cd, AD tahtinnur.
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Demonfiratio.

Cum reâa CD feâa fit utcunqve in A: Erît (qvadt. refit:
CD : qvadt. reâze CA’I’ qvadn teâæ ADf reâaùg. fub CA,

AD, bis comptehcufo (pet 4. 2.); »
Commune addamr qvadtat. reéïæ DE; erunt duo qvadrlala

ex CD.l DE, æqyalia qvadratis ex CA , AD, DB-freflang. fub

.CA , AD bis contenta. .
Sed qvadtatis ex CD.,DB : qvadtatum reéïæ BC- (pet 47. 1.) ;

teâus enim eft augulus D: Ogadtatis verô ex AD, DE: que
dutum ex AB: Qvadratum igitut ex BC r: qvadratis ex CA,
AB de teé’tanglilo bis contento, fub métis CA , AD: k ’

Ergo qvadtatum ex BC mains efl qvamt qvadrata ex 8A, AC;
reâangulo qvodbit cominetur fub redis CA, AD.

farad en! demonflr. A ’

’ PROP. x11]. m5011.

In triangulis oxygoniis qvadtatum lateris fubl- A
tendentis angulum hcutum minus ePc qvam qva-
drata latemm comprehendentium angulu’m acu-
tum , œâangulo bis comprehenfo fub uno la-
terum circa angulum acutum in qvod perpendi-

. cularis- cadit, 8L re&a intus intercepta à perpen-
diculari ad angulum acutum.

Sir ongonium triangulum ABC, A
«un»: habens dflgllllm a! B, 6’ A
leur" à piailla A 4d 8C perpen-
diculari: AD: Dico guarana;
qvod fit ex AC mimi: efi, 704m
’vldrütl, que filent ex CB AB,
"lingule quad (bi: continetur [id

tu?!) CR , 817- p , G D B

iz’ l C D?
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Demonfiratio. 4 A
. Œonîam recta [inca C3 (en:

et! ureunqve in D: erunt qvadra-
tu ex CB, BD :: rectangulo bis
comptebenfo fub mais CB, BDîl
qvadt. ex CD : (pet 7. 2.)

Commune addatut qvadt. te-

en: AD. I
.- (nathan igitur ex CE; BD), I
AD : rectangulo bis comptehenfo fub redis CB,. Bquvadr.
ex Cquvadt. ex AD.

Sed qvadtatis ex BD, AD:Qvadt. ex A8 (pet 47. 1,),
rectus enim efl anguius ad D ; qvadratis veto ex CD, AD :: I

qvadtatum ex AC: . A «
Qvndrata igimt ex CB, Aquvadtato ex ACÎteetangulo

Tub CB, BD bis comptehenfo : (bute folum qvadtatum ex
AC minus efl, qvam qvadtata ex CB, AB, tectangulo fub
reçtis CB, BD bit contente.

21301 en; demowîr.

(PROP. XIV. PROBL.

» 1)an te&ilineo - æqvale qirgdratum confii-

tuere. ’ . ASi! 474mm rr’éîilineum A: opar- H
te! ipfi A reflilineo 37041: geindra» . "

tu»; tonflituere, pNB
EConfituâio. G F iI. Confiituatut rectilineo A æqin- . C A

le ..parallel(’sgta111n1um rectangu- ’

Inin- BD (pet 4,5. 1.). Siigitur .
p RE dt æqvalis BD, factumxjruu erit, qvod prbponebatur 3

(in minus un; ipfatum 35",pr major en. Sic B5 major;

2. Pto-

(
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a. Producatut-itaqve BE ad F ponatutqve ipfi ED æqvalis E!

- (pet ;. I.) ;
;, BE feeetur bifariam in G (pet Io, x.) ; »
4, Centro G, intervalle GB, vel GF , femieireuius BHF de-

feribatut (pet 3. poll.) ’
f. Producatue DE in H, de jungatut GH 3

Dico qvadtatum reetæ HE elle æqvale rectilineo A;

Deinonfiratio. l

(banian! recta BF feeta efl in partes zqvales ad G ., à in:-
qvales ad E; erit rectangulum comprehenfum Tub BE, EF,
una cum qvadrato GE æqvale qvadtato dimidiæ BG (pet 5. 2.);

Sed qvadratum recta: GH: qvadrato rectæ BG, mm teélæ
BG, GH æqvales funt (pet 15. def. 1.); idemqve qvadratutn
GH: qvadrato rectç Hlî’fqvadtato tectæ GE (pet 47. I.) t
’ Auferatut commune qvadratum ,GE ; erit rectangulum fub

DE, EF , hoc cil rectanguluni BCDE z qvadrato recta: H8:
El! autem rectangulum BCDE r: rectilineo A :
Ergotqvadtatum reetæ H5, cit (zqvale dato tectilineo A:

and en: fuiendum. .
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c p EUCLIDIS -
’vaLEMENT’ORUM

LIBER TERTIUS. A
:DEFHVIIÏONES:

I. Æqvales circuli funt, qvarum diametti funt
æqvales, vel qvorum qvæ ex centris

funt æqvales. l i l2. Re&a linea circulum eontîngere dicitut, qvæ
pontingens circulum a: produEta ipfum non

ecat. . e ’-3. Circuli çantingere fefe dieuntur, qvi contin-
gentes fe mutuo non feeant.

4. In circula æqvaliter difiare à centra reâæ li-
neæ dicantur, vando à centra ad ipfas per-
pendiculares duËIæ flint æqvales. ,

’5’. Magis autem à centra difiare dicitur ea in
qvam major perpendicularis cadit.

6. ,Segmentum Circuli cil: figura, qvæ te&a linea ’
8: circull circumfetentia comprehenditur.

7. vAnguluè Segmenti efi , qvi refila limez a: cit-
euli circumfetentia eomptehenditur.

- 8. Angulus in fegmento ePc, qvando in circum?
ferentia fegmenti fumitur aliqvod punâum, at-
qve ab ipfo ad terminas lineæ ejus, qvæ bafis
cil Segmenti, reâæ liueæeducuntur, angulus à
(mais lineis comprehenfus.

9. Qigando autem comprehendentes angulum re-
&æ une; àffumunt circumfetentiam , illi inti.

fiereangulus dicitur. 4
10. Se:
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Io. Se&or Circuli cit, qvando angulus ad cen-

trum confiitetit , figura contenta métis lineis
angulum comprehendentibus 8c eircumferen’tia L

ab ipfis allumpta. * »
Il. ÏSimilia circulorum fegmenta funt, qvæ’ an-

loqeapiunt æqvales : vel in qvibus anguli
unt inter fe æqvales, ,

’ A PROP. I. mon;

Dati circuli Centrum irivenire.

Si: dam: (inuite: ABC: aporie! A i
(irtuli ABC termina infini". V

I Confiruélio.

I. Dueatur in circula qvædam
recta linea AB utcunqve à in A a
puneto D bifatiam feeetur (pet
10. 1.);

2, A puncto autem D ipfi A3! ad
rectos angulos iducatur DC (Fer n; 1,); ,

3. Recta CD producatur in E, de bifariam tannant; ’ ’ j
Dico .punetum F elfe eentruni citeuli ABC.

Demonltrzitio,

Si F «me ceiitrum cireuli, fit-aliud ponctuai G centrant, ,
a: dueantut recta: 6A, GD, GB : erunt rectæ GA, 63 I 3’
Ëvales (pæa- 15.) fief. l.) ;dreetæ veto AD, BD fun: æqvales
pet cou ruer. a recta eni ve DG à uni ve triai: de

ADG, BDG, commune. q ’ q fig
, E4 7..*Duo
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Duo igitur triangula ADG, A
BDG habent duo latera æqvalia,
latus lœmpe A!) a: lateriDB, de DG
commune, habeut præterea à: ba- z,
fin A6 : bali 8G; Ergo &Vmgug ,
lus ADG eritàangulo BDG ’(p’et l

8. il.) s cum’ autem. hi anguli
deinceps fint de æqvales , recrus
cil uterqve æqvalium angulorum;
ergo Angulus ADG cit rectus (
(pet la. clef. 1.); fed ô: -augul. FDA en tectm (pet con-
firme): ’ ’ ’ i

Ergo angtilus GDA :angulq ÇDA, pars fcilieetjoti æqva.
lis foret, qvod fieri neqvit (pet 9. un), suinta: agende");
neqve aliud elfe putter ipfum F.

Erga punemm F centtuin et! cireuli ABC.

fiel me: jugeaiendam.

A Corollarium.

, .a: hoc perfpicuum cit , fi in circula recta lineâ rectam bi-
fariam de and angulos rectos fecet , cucul! ceintura elfe in fe-
tante.

l

PROP. Il. THEOR.,

.9- Si in cireumferentia eireuli dua’qvælibet pua;
8a fumantur, qvæ ipfa conjungit reâa [inca in;

’tra circulüm cadet.

5k
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TSi! eireulu: ABC, 5’ in circum- l (5p
ferentia ipfiu: filmdfltuf du page l
[Met purifia 4B: Dico "tu": line-
Am, qui A P191190 A (il B ducat",

A

«irtralcirculumiuderel V L .
’ , Confituëtio. , ( ’ 3..
l. Invexiiatug circuli ABC eentrum

D (peu. 3.); A - . .a. Ducantur recta: AD., BD ,. à adqvodvis. aliud punctum É
tectæ AB ducatur recta DE. A

.Demonfltatîo. ’ . "la, .

Rem AD :1 BD (pet 15. clef. t.) : Erit igltur angulùs DAB L:
angulo DBA (pet 5. 1,); n 4 . 5

Efl autem angulus DEA major qvam mg. DBA (pet l6. 1.);
A Ergo etiani’ang. DEA major-cit qiram mg. DAB, ideoqùe

recta DE minoribus augulip Aide B l’obtenfa miner en redis
AD., BD (pet 19. L): Hoe cit recta ’DE à centra cireuli in
qvodvis puncnun, qvod in recta îlinea’ intra punch A.& B
fumitur, cadens miner cil qvam circuli femidiametut AU, vel
BD, ac proinde recta, à puncto A ad punctum’ B dueta , in-
fra eirculum candir.

aga en! àmanfir. il

v PROF, 1H; THEOR.
Si in circula reâa qvædam linea pet centrum

fiuûâ reâam lineain non duâam pet centrum
bifariam fecet, 6K ad angulos ’reétos e’am recalait:

qvod fi ad angulos rectos ipfam fecet, 8K bifanam

fecabit. z , a aEs se
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x. Sir circula: 18C , Cf in ipfô C
ne; lima per natrum dulie CE i
"au": [imam 113 mm 111461401
per natrum bifan’am fêter m
pavât F : ’Dico qvod du»; ad
algide: "au âpfinn fana.

z, 3113M fi "il; CE reflet»: A8 a!
relia: lingule: fècet : Dico 90ml
"in": bifart’zm ipfam fêta: , bot

41, qvod AF F3 lymdie efi,

Cogüruâio;

Sumatur eitculi ABC centrum D et 1.. t . ’ a: ’ -
tu: m, on. ’ (P. (Li "mm

p

Demonflratio. ’t

x, Sit in": AF:laterî BF (pet bypoth.),’ & DF commu-
ne ; bnfis veto AD : ban BD (pet 15. def. 1.): ergo an-
gulus DFA :augulo ’DFB , (pet 8. 1.); cum autem anguli
DFA, DFB deinceps (une de æqvales, utetqve connu rectus,

erit (pet Io. clef. 1.). (930d Inn en: demanfir.

2’. Sint angulî DFA, DFB recti (pet hypoth.); cum veto
tectæ DA, DE fiant æqvales, etlam Anguli A à B æqiralee
erunt (pet 5. I.) ; latus ptætetea DF en commune utriqve
(triangulo DFA, DFB; duo igitur hæe triangula habent du-
os angulos duobis angulis æqvnles, ô: unum latus uni laçai
zqvale, commune failieet DF, qvod utriqve angulatum æ.
qvnlium fubtenditur :

Ergo de reliqva lattera teliqvis lateribus æqvàlia lhabebunt
(pet .26. 1.); zqvahsigitnt en AF ipfi- BF.

. . agar! 1H0 en: demonflr.
mon
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PROP. (V. THEOR.
Si in circula duæ reÊtæ lineæ, non duCtæ pet

centrum,"fe invicem fecent ; fefe bifatiam non

fecabunt. - F. lSit, circula: JBCD; 6’ in
du; "tu lime J6, BD, mm dual
pet centrum fi invitent fiant in
punch E: Dico en: bifuriam
en» fient.

Demonflratio. i
Si enim AC, BD, fectæ cirent

bifatiam in E , recta FE , (lutta ex
centra F effet petpendieularis ad utramqve, a: anguli FEA,
F E13 cirent æqvales, hac en, pars FEA effet toti FER æqvnlisc
qvod cil àbfutdum (pet 9. un). Non igitut AC, BD vfefe
bifarialn feeant. agoni en: demônflr,

PROP. il. THEOR.
Si duo citcnli fe invicem fecent, non erit ipl’og

rum idem centrum.

I Sec-erit fi mutuo duo circuIi ABC,
CDG , in punflix B, C : Dico ip-

firum idem emmura mon ejè.

Demonflratio.

Si fieri potefl, fit punctum B,
commune utrius’qve circuli cen-
ttum, jungaturqve. BC, de EFG
ducatut UtcuanC. .

r

t lŒvoniam igitut E efl centrum circuli ABC, erit recta 5C: . A
recta: 5E; rurfus qvoniam E cit centrant circuli CDG. Exit te-
cta EC :tectæ EG (pet 15. def. t.) : Ergo recta EF and:
EG , hoc efl, pars ton æqvalis efi, qvod eli abfurdum"«(pet.
9, 3x,). anre, fi duo circuli fe invicem fecent, nattent ip-

- [,0th idem rentrant. figeai en! demnfir.
A un *
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PROP.,VLLTHEOR. V

Si..duo circuli fefe infra contingent , ipforum

idem ,centrutn non erit. , *g

Duo circuIi ABC, CDE iu- i a
tu contingent in purifia C: Dico w

V affiner» mon, efe idem centra»,

Demanl’tratio.

Sit F commune utriusqve cit-
euli centrum, fi fieri potefi; jun-
gaturqve FC, de ducatut uteun-

qve FER. a 4 A-î Qyoniain igitut F cl! çenttum circuli ABC, erit recta F8:
recta: FC ; de qvoniain F efl centmm circuli CDE, erit recta
FE :1 recta: FC (pet l5. clef. 1.) z’ ideoqve recta FB :: rectæ FE
(pet 1 3x.) : hac cit tata F3 [in parti FE. æqvalis etit, qvod
fieri non potefi (pet q, ax.).. mare fi duo eitculi fefe intta
«intimant, non efi ipfotnm idem centtum.

I

flood en! demonflr.
l

PROP. VÏÏ. THEOR.

.Si in eirculi diàmetto’aliqvod puné’turn fuma-

un, qvod non fit centrnm circuli,t&,ab eo in cir-
Veulum codant qvædam teâæ lineæ; maxima qvi-
dem erit in qva centrum, reliqva veto minima:

.aliarum amen! femper propinqvior ci, qvæ pet
V- centtum, major cit remotiore; duæqve tantum

æqvales ab. oodem punch in circulum cadentex

unaqve patte minimæ. ’
si!
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Si! circula: ABRI, du: autem
diamèter fit AB, 5 in enfilmatur
411911041 pantin»: F, quad non fic
centrum circuli ; Sir autem circuli
centrum E, 0’ à punch Fin circu-
liem adam relia lima PC, FD, F5;

lDîco I. maximum Mfi AF, que
per centra»: E tranfit ,- 2. "liguant
diametri partem F8 eflè minima» ;

3. fliarum vero majorem (je mm, i p
et maxime A]? propiar ; 4,neqee plane, que» (d’un ex diffa

purifia F ad circumferentiam duci poflè 17-0410.

Demonf’ttatio. * V A
.1. Dueatur 5x E centra recta EC. (baniam EC, EA activa-

les flint, nddita’communi EF, erunt ECÎEF, à EATEF
(hoc ePt A?) æqvales ; Sed ECTEF funt majores qvam CF
(pet 20. 1.): Ergo ctiam Ai? major qvam CF. Eodem
made ofiendetur AF major qvavis alia FD, F6, FH, FI,

de fic porto. v , v2. ê Centra duüa EG æqvalis cit refila: E8; Sed EG minot
efl, qvam EF’I’EG: l ,

Ego E8 criant minot en qvam EFfEG:
Commune aufetatur EF

Relinqvetur F8 (five EB ’- EF) miner qvam EG (pet 5. 3x,). V
Eodem modo oltendetut FB , minot qvavi: aliâ.

3. In triongulin FGE , FDE, lutera DE , EF æqvantur lateribus
GE, GF ; angul’os veto DEF major eft angulo GEF; Etgo.
bafis,FD major cit bali FG (pet 24, L). l

. Eadem ratioue qvævis alia refit, qva maxima: AF proprio:
en, fempet major erit remotiote. c

4, Duæ redan Ftl. FG1 è punélo F duiétæf fîntIæqvales: cum
verô aliæ vævis tecks, qva: ab codent punflo F in circum-

" ferentiami ucuntut, vcl tint propibres maxime AF, vel ab
endem remarions, etunt itaqve vel. majores vel minores
dunbus illis reélis PH, FG, ut pater ex præcedente gril

4 patte hujus demanflrationis : (haire non plut-et qvam du:
recta æqvalcs ab codent punéto F in circulunl adent et
nuagve patteminimx. filai! crat.demonflr..

i ’ mon
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PROP. VIII. THEOR.

Si extra circulum aliqirod punâum fumatur,
atqve ab eo ad circulum ducantur qvædam mêla:
lineæ, qvarum una pet centrum tranfeat, reliqvæ
veto utcunqve. Earum qvidem , iqvïæ in conca-
vam circumferentiam cadunt, maxuna eft, qva!
yer centrum tranfit: aliarum autem femper pre-
pinqvior ci, qvæ pet centruin, major ait remon-
ore: earum autem, væ in convexam circumfe-
rentiam cadunt , mimma efi, qvæ inter punËtum
6K diametrum interjicitur: aliarum autem femper
ava: propinqvior minimæ minor efl remotlore,

uæqve tantum æqvales a punâo in circulutn ca-
dunt ex utraqve parte minimæ.

Sit circula 4C8, 6’ extra tir-
:ulm ficmatur 45709:! pantin»:
D ; ab en autem in tirtulum du-
untur "(il [bien D1, DE; fit- ’
90: D1! per [(711710)] duâd ;

Dira: et. 154mm quidam, que in
AEC (omnium circumfermti-
4m radant, maxima a]! D44;
9m: prr centrant tranjit.

a, Et qui propinfvinr efl ci ., qvl par natrum, fimper erü
mtjnr remariera, vidame! DE qva»: DC ,-

3. 54mm 111km, 1U: in "nous"; tirtumfirentùm talant;
minima (fi Dl, gril inter panât"): D 6’ diamttrum RA

inttnititur : ”

. .4,. au minime Dl propt’ngviar DF, miner a]? nutation D6.
f. Dingue "un": 19041:: 4 pâmât D fait»: in rirculum 45

tangue P4"! minima Dl". ’
De:
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. Demonfiratib.
IL E Genet-o K duâa KE :-:.KAq additâ commutiî OK, etunt

KETDK :: DA ; fcd KETDK majores funt qvam DE (pet ’
20. L): Etgo etiam DA major en qvam DE. k
Eodcm modo erit DA major qvavis allia à purifia D in

concavmn circumfetcntiam duâa. .
2. E centra K duéh KC :KE; idcdqve trianguli DKC duo

hteta DK, KC, æqyalia funt duobus lateribus DK, KE al-
tetius trianguli; Angulus veto DKE major en angulo DKC:
Ergo DE major efi qvam DC (pet 24. 1.).

3. ,E centra K duéîâ reéïâ KF ; erunt DFTKF majores vam
DIfKI, hoc eflqvam DK (pet 20, 1.): ablatisîgitut 241v ’bus .

’ KF, K1, relinqvetut Dl minot , qvam DF.
Bode!!! modo DI minot erit qvavis aliî.

4; Duéïa reââ KG ; etunt refis DF’Ï’FK minores mais DGf

vGK (pet 2x. I.) : Ablatis ergo æqvalibus FK, GK, relia-
qvîtut DE minot qvam DG.

5; Si ad puuâum K confiituatur angulus DKB:angulo DKF
* (pet 2;. L)"; etunt trianguli DBK, duo lateta BK, DK

æqvaîia duobus latetibus FK, DK, alterius trianguü DFK ;
de qvoniam angulus DKB efi æqvalis angulo DKF, erit DE z
DF (pet 4. L); qmues veto teâæ, qva: (un: à mîniml
D1, temotiotet, qvam DE, DF, etunt eisdem majores;
qvæ autem minima: propiotes, crut" minores, (ut patet
ex ptæcedent, 2da de 4m patte demonfltationis. Non igî-
tut plutes qvam duæ teâz .ex punéïo (D in circuli chum;
fetentiam, five concevant five convexam, duci pofiünt z-

qvplev. Ii . t Mac-ad en! demonflr,

t

. p [mon IX. THEOR.

Si intrd circulem fumatnr aliqvod punâum,"
vatqve ab eo in"circu1um cadant plates , vatn
duæ te&æ lineælæqvales, punâum, qvod unai-
un, erit centrant arculi.

- sa:
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I

Si! tirtquI. ABC 5 infra ipfiam
fumatur punflum D; 46 hac autem
panât: Din rirculum radant pima:

04m dine "il: lima 49041:: D1, F G
DE, DC: Dira afimptum pun- i
du": D natrum 50? circuli ABC.

Demonfiratio. A cSi D non fit centrum, fieri fi . i . B .
potefl fit E, de junâa DE produ- I
catur utrinqve in F, G: Etgo FG en diametet circuli ABC.
Itaqve qvoniam in eFG, diametto circuli ABC fumptum en: ali-
qvod puné’tum D, qvod non eû centrum circuli; maxima qvio
(leur erit DG, major autem DC qvam DE, ô: DE major qvam
DA (par-7. 3.): Sec! DC, DE, DA æqvales fun! (pet h’ypoth.) :
non efl igitur E centrum circuii ABC. *

Similitet ôflenderur neqve aliud punâum centraux cire præ-
tet ipfum D : Erit igitut D centrum circuli ABC. ’ a. e. d.

PROP.’X. THEOR.
Circulus circulum in plutibus qvam duobus

punais non fecat.
Demonflratio.

Si enim fieri porefi, circulut
ABC circulum DEF feta! in pinti-
bus punêtis qvam duobus, nempe
in B, H, F ; 6: circuii ABC cen-
trum fumatut, qvod fit K; à KF,

KG, KB jungantur, .
Œroniam igitur intta’ circuium . v

DEF fumptum efl: punâum K, à *qvo in circulum DEF incidanriplures qvam duæ teâæ lineææ-
qvales K13S KF, KG, punâum K erit centium circuli DEF

et . a. ; . .i(PEfi9mltcm K centrum circuiî ABC (utlfitpra): duorurn igi-
tut circulotum, qvi fefè fecant, erit idem centtum K , qvod

fieri non pardi (pet 5. 3.). ’ i .Qvare circulus circulum in plutîlæus qvam duobm punais

non fecat. Diva! en: demonjir. i r ane]. t
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x " PROP. X1. THEOR.

LIBER TERTIÙS. e 3:,

si duo circuli fefe intus contîngant, a: fuman-
tur centra lpfotum; méta 11net ipforum centra
conjungens, , fi producatut, m cltculorutn conta-

&u’m cadet. - ’
Dan tîrtuli ARC, ADE fifi i»-

nu tontingdnt in punfio’J, Ü fil-

must affadi vident ABC tm-
trnm, qvodfit 1?, tirculi vert’ÀDB ’

embu»: G: Dira "tu": [imam A
pantin [F 4d pantin»: G Julian,
fi potinant, in purifiant A u-

nir". . rDernonfiratio.

Si nçgas, fieri fi potea, adam: ’GFC; à proaueamt (in
mon: CFG ad punéhrm H, junganturqve A6, AF. »

ŒOIIÏÀIII igitut AG-j-GF majores film, qvam AF (pet ,j
20. 1.), a: AF à: CF :FH (pet Iç.def. t.) : communis fi au-
feratut F6: reliqüa AG, erit major reliqvâ GH 3 [cd GD i; A6
(par x5. der. 1.): Ergo (3D major erit qvam GH) hue en,

(En: toto major, qvod fieri mm pardi (pet 9.12.). Non i
Jgitur à punéro’ F ad G dué’ta refit: liner extra’contaé’tum A

cadet: qva: in ipfum cadrat ncçea’e en. -
figeai datidembnfir. .

mon X11. mm. e i
si duo circuli Me extra flamingant, tafia lia

ne’a i forum centra conjungem pet contaéîum

1:. , a n, à il? En
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Duo tirtnli ABC, ADE ex-
- tu tontingant in punit» A ; 6’

firman" tîflllli guide»: ABC un- -
tram.) gqodfitF; eirtuli ocra ADE

. tentrum G : Dico m5141» [imam ,
90; À partita F ad G duriturp

t contafium A tranjire. l -
I

x

l

Demonfiratto.
Si negas, fieri fi potefl, culai: ut FCDG, & AF, AG jan:

I gantut. ’Qyoniam igitut F centtumj cit citeuli ABC, erit FA :: F0,
rurfus qvoniam G Centrum eI’t ADE citeuli erit AG SGI).
Ofienfil efl autem de FA :1 FC ; fun: igitur FA, AG ipûs PC.
DG æqvales: ergo rota FG major eh qvam FA, FG, qvod
rumen fieri non potefi (pet 20. 1.).
i anre refis; lima à punâo F ad punâum G duâa pet pun- j

8mm contrant A crantent, mettre en. - r
’ - flot! en! dennflr. I,

PROP.. XIII. THEO R. ,
l Circulus eirculum non icontingit in plqribus

mufti; qvam una five intus five extra contmgat.

Demonflratio.
Si enim fieri potefl , circuius’

ABDCi, circulant EBFD contingat
. primum intus in pluribus putréfia

qvam uno, videlicet in B, D, p
Et fumatur ciréuli qvidem ABDC

ceuttum G , citeuli veto EBFD
fenttum H (pet x. 3.)
VA Ergo mâta liner, qvæ à punâo « .

’ G ad H deçitur, utrinqve produâa cadet’in puna! DE);

l



                                                                     

Il

I 1’ 1mm TERTIUS. ’ . ,3;
(par u, 3.); de qvoniam G cit-çcntrum circuü ABDC, erit
BG ipfi GD æqvalis: Major eifigitur DG ’qvnm HB, dt DE
valu HB:multo major ; Rurfus qvoniam H «1mm efi cir-

culi EBFD, æqvaiis eh DH ipfi HB. qufi ofienfa efl ipfi
multo major z Fieri ergo non potefl, ut circulas ’citculum iu-
tus cpntingat in pluribus punais qvam nuer. I A ’

Dico eriam ferundô, qvod circulus circuium nque extra în
plutibus qvam une leÛO Contingat: Si enim fieri potefi,
circulas ACK circulum ABDC- extra cohtingat in duobus Punr

flic, videlicet in A, C. ’ I I
, ngniam igitutin circumfetentia citeniorum ABDC, ACK
ifumpta funt duo qvælibet purifia, A,C 3 reéia linea, qva; ipfa j
n conjungit, intta uttumqve ipforum’cadet (per- 2. .,- sa! .
’ qvçe intra circulum qvideln -ABDC candit, extra cira: nm ’ACD
cadet , qvod abfurdum g Circuius igiruricitculum neqvetex-
tu contingit in ’pluribus punais qvam une. 1

,flgod en: demonflr.

j ç j mon ,X1V. .IHEOR.

in. circuloiæqvalesv refila: lineæ æqvaliter. hi;
° fiant à centre . a: qva: æqvalitet difiantrà centra
’ funt inter fe æqvales. ’ . ’ .

Sil cirrulu! ABDG, 6’ in ipfi 1’ 5

* Agonie: "au lima AB, CD: Dira
"i026 en: d «une agonit-tr di-

Ijlare. A

Conflfuéiio. .
i r. Sumatut’circuli centtum, qvod

fit E ; ..,z.,ACcntto a ad AB, c1) par», , ’ ’
pendimhrcl damant: ES, 5G, de jungmrur Ali, 8C.

Fz’ . Der
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Demonfiratio;

l. Reâæ AB, CD pet lineas pep
pendiculares ê centra dué’ras EF,

EG bifariam feeantur (pet 3. 3.) a
z 1 [cd AB:CD (pet hypoth.):
j Earum igitut dimidiæ funt aeqva-
« les, Ici]. AF:CG (pet 7. axe)

ideoqve qvadr. reé’tæ AF z J
. qvadt. mêla: CG. , Porto ireâa» g .Î a

AE g reflue CE (pet t5. clef. 1.); ideoqve qvadrarum «a.
AE ,æqvatur qvadtato teâæ CE: de qvoniam qvadratum
«au: AE:qvadt; refis Aquvadt. refît: EFI; qvadrarum

I me. reflue CE:qvadt. refis: CGj’qvadr. refit EG (pet
47. 1.): Etgo qvadt. refila Aquvadt. refit EF:qvadr,
reâæ Cquvadt. reâæ EG. i ” - i
1 . RÉ auterriqvadr. reéiæ AF: qvadt. rcflæ CG (ut fu-

pra) ; hie igitur ablatis , relinqverut qvadr. reâæ EF :
’ qvadr. teéiae EG; ac propret-ca teâa EF æqvalie en me. ’

1&2: EG. l . I . ,Oflenfuni itaqve efl,”qvbd teüae’ EF, EG à centra E, ad
ipfas AB, CD petpendicuiarea duétæ, (in: æqvaiee, qvare

Huche AB, CD allumer à centro amant. (per4.def. 5.)
à, Jeanne 4794M" défient lut. "a; dB , CD, [me cf, je

EF "moût ipfi EG : Dico dB ipfi CD golden efi. p
lisdem , ut (opta, confirmais, finriliter oflendetut A8 du-

piam eITe ipfius AP, à CD duplanriipfius CG: a: qvoniam
AE z ipfi BC, erit à qvadratum refis AE : qvadrato reâæ EC.
fed qvadrarum teâæ AE :qvadr. mél; EF-fqvadr. "en FA.
qvadtatum autem EC:qvadrato teâæ .EGTqvadr. refit GC
(perI47. I.) : Ergo- qxïadr. refit, EquvadtÇ na; FA :qvadr. y
reâæ EG-fqvadt. reâæ GC, 4 ,

Qyoniam vero vadr. rafla: EF :qvadtato "à: EG, (qiria
EF :1 E6 pet-rhypor .) ; teliqvum igitur qvadratum ne: FA :
reliqvo qvadt. teflæ GC ; ergo teé’ta FA : ne): GC ; Set!

p "fla BA efi dupla ipfiusÀFA, de CD cil dupla ipfius CG z Gym A3
ipfi CD æqvalie en: 6,- 31.). fiel en: Moulin

’ . .PR OP,x
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PROP. KV. THEOR.

p In piteulo maxima qvjdetn-efl diametet: enlia."
mm yetô,’ fempet propmquor centra eü major ’

re’motrore. I" 1- - I
Sir tituba 11860, enfla diane- ,, à A

ont JD, natrum li; 6’ propingviar
11714:»: centra E fit BC, remanier.
une F6 : Dico, primô AD maximum ’ I

j t]? 5 ô’jhtmdô 8C majorat 7mm E

l F6. -, , i . .f .Conûruéiio. G ’
I l. Ducantur à centra ad BC,1FG .c ,1) N i

perpendiculated EH, EK ï j . .
1:. Ponatur lpû EH æqvaiis EL, a: pet L ipfi EX ad une.

Énigmes due-h LM producatut in N, à imanat: 5M, EN,

EG ’" l A"9 o » . rl Detn’onfiratio.
aï»:

t. par EH a EL, ideoqve ne :2 MN (pet x4. 3.);
Je Rurfanyoniam Mi : EM .. à: ED : EN: erit AEfEDfi

hoc efl, AD:EM1*EN; Sed EMTEN majores funt qvam ’
p FIN: Etgo. a: AD major efl’qvam MN; et MN:BC:

i! et! tgitut AD major qvam BC. 1 r - ,
3. Œoniam du: ME 1m duabue FE, EG [ont æqvaiea, au.

gulmqve MEN major angulo FEG; Bafis igitut MN bafi
. V (F6 major eût «31124. 1.): .
tu , Ofleufa autem cf? MN:BC: ergo à BC major et!

qvam F6. I j IFi p Cyan maxima eh diametet AD, à qva: centra propin- i.
j; que: BC major cit-remarier: F6. A

si .15

K-x::?-3K

agui en! demonfir,

J -. in -3915
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î mon XVI. THEOR.

- ReËta diametro circuli ad (e610: angulos ab 4
extremitate ducîa cad1t extra c1rculum : a: in la

cum, qvi inter reflua lineam a:inteljncnur, altera "tampon cadet: a; .femlcu-cuh
angulus major efl qvovns angulo reéhhneo acuto,

reliqvus autem minet.  

sa (indu 48C m’a cmD:
Dira

I. Rrfiam IimthC. 701 àptnâod
jpji .48 49’ .41.- ;54. 0; "au darintr
extra "70418:7: and!" ;

3, In "campai in!" "au liman
d’5 5’ cirmmfernnian introït

du", dans": "au; (Mu.
ne» (bien.

Prltrrn angulum fëmitirnli, qui È n81 finet Bd 6’
cirrumftrrmia C11! touprrbendilwr, qvod: :nguh au.
rcâilima mayoral: t7? ; 76.7701"); and romprebmfilm à tin
("ferra")! CIA 6’ "fit Il)"; JE agada 4:qu rafli-

b’xn tflè cintra. .z
Demonüratîo.

O

3. E: centre D ad qvodvis punâum F in "a: AE fi dua-
tur rafla DF erit DF fubtcndens angulum rcûum DAszjor
qvamDA, acuto angulo DFA fubtcnû (prr19.x.); Sed DA :
tannin! migt ûdrmmffltntùm î Ergo DF ultra circum- î
fatum porrigitur, adeoqvc punclum F enneirculum en;

Eadem ration: ofimdetur qvodvis aliud punâum refit:
AS extra circulam en. Ton igitux A un: circqum «du.

2.8i



                                                                     

LIBER TERTIUS. ’ "s7 C

2. Si in circumfercntia pute; punâum.A (hmm: aliud qvodo’
vis pùnâum C, reflet bæc duo punas! conjungens AC inm
circulum cadet (pet z. g.) qvarc in locum, qvi inter re-
élam Encan A5 à: circumfcrentiam CIA interjiciturç alter:

î reéh non cadet. k"-
5. Itaqvc feqvitur, angulpm femicitculi, qvi à méta BA &

circumfetcntia CIA comprchcnditur, qvovis angulo auto
  [faillira BAC majorem rire s reliqvum veto angulum,
’comprchenfum à circumfcrcntia CIA à; 116m lima AB,
qvovi: mm acuto reëfilinco cire minorem. C -

gigot! en: demnflrudmn.

Corollarîuh’x.

Ex hit manifefium en, qvod rafla fine: , qva: ad naos .311- ’
311103 dllcitur diametro circuli, ab extremîtaîe ejusdem cirait?
lum contingitj; de qvod "En lima circulum contingit in un’h
cq tantum punêto. (Lvorihm qvæ circule in duobus punais
occultât mm ipfum caduc oflcndcbatur (yer z. 3.).

PROP. CXVII; 112031.

A 4m punâo .reâam lineam ducerê, qvæ da-

tum cuculum contingàt. ’
Si: ddlllm punfium A, dalmat- A -’

(un circula: ECD : oportet à puna.
A "flan; Iinum duce", 105 (finir
(un ECD ambigu,

Confiruâîo.

I. Sumntur centrum circulî E «k
jungatur A5 î

2.. Cana-o E, intervalle EA circu- V C

. F 4 In:

(a
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- ’lue AFG defcribatur; d: 31mn.
80 D ipfi EA’ad angulos "flou
ducatur DE junganeurqve CBF,

6B : lDico à punâo A duëhn) :ch
. AB, qva: circulant BCD con.

fluait. 4 ’
DemOnflratio.

(branlant E cit centrum circula-v
mm ’BCD, AFG , erit EA:EF, 6: ED:EB: du: igitur
5A. EB,.duabus EF, ED fun: æqvales, à: angulum commue
mm continent qvi cit 165 3 ideoqve DF cit æqvalls bali AB,
triangulum DEF æqvale triangulo EBA, 6: teliqvi auguli reli-
qxjs angulis æqvales (pet 4. Là: Angulus in vc EBA Far;-
gulo EDF; Hélas autem efl E F, qvare à: E A CR même.
Porto méta E8 ex centra duéh el’t. cjusqve extremitati infi-
fiens reâa AB re&um facit angulqu ARE: Ergoyirculum
contingit méta AB (par coroll. 16. 3.): A. dato igitur Puuflo
A «en dl real 111m A3 qva: circulum BCD contingit.

, and en: fuirai.

. PROP. .XVIII. THEOR.
Si re&a linea circùlumpontingat, à centro au-

tem ad conçaEtum refila 111m ducatur en perpen-

d1cular1s eut tangenu. l

A .

si: "a. lima DE tontingm Acirculant ABC in punaa C, fifil-
ammn- àirculi natrum F à 100 41
C dans!" FC : Dico PC perpendi-

’w14rm W 44 fifi"! DE

Demonflmtio. D Ea! PC mm fit perpçudîcularîq, e A
«1mm à punâo F alla qvævis ad v C . 76

DE perpendicularit FG. I .

. (23° .
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. LIBER TERTIUS, l 129
Qyoniam angulus FGC refluai cit, erit GCF neume (pe’r

17. 1.), major igitur cil FC qvam FG (pet 19, 1,); su]
FÇ:FB; Ergo FB.major qvam F6, hoc cit, tota,FG [un
parte BE miner erit, qvod fieri nôn potefi (pet 9. ax.).

Similiter oflendetur ,neqve aliam qvampiam elfe præter î-
pl’am PC; anre-FCaId DE ekperpendicularis.

, x aval me: demonflir.

mon XIX. THEOR.

Sifi’reEta liriez! circulum contingat, à confiait!
autem méta lmea. dùcatur ad’ angùlos re&os tan-

genti, centrum cuculi erit eadem.

i sa "a. la"; DE omnium ABC
contingent in C, 5’ à punfio C ipjî l
DE And 13723810.! rifla: daman Cd; *
Dico (froidi rentrant Mfi in AC.

Demonfiratio. i
Si ecntrum cireuli non fit in re- ,

à: CA , ponatur extra , (î fieri po-
tefl in puué’to F de jungztur FC.

Qvonînm ne): DE eirculum contîngit in C, à centra au;
tem ad contaâum duâa fit PC: erit igitur FC perpendicula-
n’s tangeuti DE (pet 18. 3.), ideoqve ahgulue FCE reüus 5l ,

4 efl veto angulul ACE reflue (par confiruéi.) : Ergo angiilus.
FCE efivæqvalis angulo ACE, minor-majori. qvod fieri min
potefi. Non cit igitur F ceutnun circuli ABC.

Similiter oflendetur neqve aliud aliqvod un: prætquvam in

îpfa AD. ,and en: demain

a, ’ Î mon.
HI



                                                                     

,0 EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP. XX. THEOR.

In circulo , angulus qvi ad centrum duplus elÆ
ejus qvi ad circumferentiam, 8.?me circumfe-
rentiam candem habent pro b . ’ .

à?! tin-[dm ABC, ad cuira cni-
trum fit 4715141111 BEC, 4d tiram-
faunin» titra angulm BAC, U :-
dndem circamfrrentùm BCIubeAnt
pro la]; :r dira Ingldllm BEC «pli
BAC duplum afin

s
Demonflratio.

Jungatur AE, à a! F product-

«(un l iItaqve qyonîarn EA:EB, erit à angulm EAB:angulo
EBA (pet 5. 1.): anguli igitur BAR, EBA dupli fun: îpfius
anguli EAB. Sed angulus BEF r. angqu EABfang. EBA ; Er-
go augulus BEF duplus cit anguli EAB. Eadem ratione de an-
gulus FEC duplus cit ipfius EAC: tome igitur BEC toril):

e BAC duplus erit, V ’ ,Rurfus inclinetur, «k fit alter angulus BDC, iunûaqve DE
ad G produeatur. Similiter ofiendetur angulum GEC anguli
GDC duplum elfe, ê qvibus GEB duplus en ipfiue GDB;
Ergo reliqvus BEC teliqvi BDC eh duplus.

In circulé igitur angulus qvi ad ecntrum du lue efl ejus,
vi ad eircumferentiam, qvando eidem circula erentiæ infi-

t. ’ .291 en! demonflr.

(mon XXL THEOR. ,

Anguli in eodem circuli fegmento Ifunt inter

le æqvales. ’ r

, sa
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LIBERÏ ramas, ( 9:

l l ASi! Zirculm ABCD,’ 5’ in «de»: A
figmtnto BÀED anguli fint 81D, ,
BCD : Dico marinier f: eflè agru-

kJ. El Codûrufiior , V
I. Sumatur circuli ABCD centraux B v D
F (19" 1- 3.) ï x ,C2’. Jungantur BF, FD,. ,

Demonfiratio.
- mon]; angulus BFD efl adic’entrum , aggulus vero BAD

ad circumfereutiam, ü hi duo auguli eireumferentiam candeur
( BCD initient pro bali, erit angqus BFD.duplus anguli BAD,

Il

Il

li

Eadem ration: angulus BFD duplus en etiam angpli 35D:
Ergo angulus BAI) angulo BED æqvalis erit (per 7. ax,).

x
final en! .Jemnnflr. .

I

PROP., XXII. THEOR.

a Œadrilaterorum,’qvæ circulis infcriburitur, an-
gon oppofiti font duobus mais. æqvales.

Si! circula: ABCD, 6’ in ipfi
905417174!!er ABCD: Dira angu-
lo: ipfïu: appafùo: duoôm refit": cf?
.cngler.’

(Deæonfiratio.

Jungatur AC, BD.
Œoniam igitur omnis trianguli

tees anguli Tune duobus mais æ- -

Dt,

’ (qvales (per 32. 1.), erunt trianguli IABngtres anguli CABf -’
ABC-fliCA æqvalelsjuobus mais.

- i * Sedl
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Sed anguli CAB, BDC in eodem
eirculi fegmento BADC (un: inter

fe æqvales (pet 21. 3.), a: arigulua
ACE æqyalis ipfi ADB, qvod (in!
in codeur ADCB fegmento :.

Totus igitur angulus ADC angu- ’
lisiBACfACB efî æqvalii.

Communis appontitur ABC an-
, lus : fiant igitur anguli ABCf

ËCÏACB angùlis ABCfADO la.

qvales. I l iSed ABCfBACj-ACB rune imbu. mais æqvala: Ergo a:
Inguli ABCTADC funt duobus mais æqvales,

Sirùilitcr ofiendetur angulôr qvoqve BAD ,g DCB duobuo
mais elfe æqvaler. *

andrilàterorum igitur, qva circulis infcribuntur. ampli
oppofiti funt dqobul mais zqvales.

l aigu! en: damnflr,

- l PROP. XXIII. THEOR.

Super eadem refis linga duo circulorùm lèg-
menta fimrlia a: inæqvalxa ex eadem parte mon

confhtuentur. i l " ’

W I. Sil "a; ,48; fit," La: ronfli-
, un»: fit cirtuh’ figmmtum 4C8:
Dico fiper «de»! "(il 118 aliul
figmentum [mile 6’ me]: fig,
mente ACE ex «leur par: ne»

egnflitui.’ 4 .
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une TERfI’IUS. g; ’

Demonfiratio. , I
Si fieri potel’t, fuper «(leur mâta AB aliud qvodvis reg-

(mentum ADB ex eadem parte conflituatur, qvod fit firnile a:
ingqvale fegmento alteri ACE; ducaturqve ADC Je jungantur

en, DE. * v tr Qyoniam igitur fegmentum ABC flmile efi (egmenro ADB,
fimilia autem circulorum fegmenta (ont, qvæ angulqs capiunt
æqvales (per Itrdef. 3.) ï erit angulue ACB:angnlo ADB
encrier interiori, qvod fieri non potei’t.’ " A, ., .

Non igitur fuper eademireéh linearduOfirculorum ligneul.»
a Emilia à inæqvalia ex endenta parte confiltuentur.

’ flood en! [moufla

PROP. XXIV. THEOR. ’ p

Super æqvalibusreâis lineis fimilia cireulorum
&gmenta faut inter le æqvaha. i n r -

Si»! friper 49641151: au lamie

JE, CD furia: exhalant»: fig. r A
M4 4E8, CFD : Dico figmm- r l

il un JEB figuline CFD clé l- A

g.

fait. V I . F GDemoni’tratio. gît-l . .
Pofirâ un: lineâ A]! fuper "a; c i

linea CD, ira utpunfium A punâo D (
C congrue, fic puufium B criant
congruet punâo D, pro terea qvod A3 r: CI) (per hypoth.);

,Congruente autem refia inca AB refit CD., congruet de AEB
fegmemum fegmento CFD. Si enim A3 congruat ipfi CD,
fegmentum verô A58 fegmento CDF non son rua: fitum mu-

. (et ut CHGD. Sed eirculus eirculum in plun us qvalll duo-
bus punflis non fecat: at veto eirculus CHGD circulum CFD
feta: in pluribus punais qvaxu duobus videlicet in punais E;
Go D9 qvod fieri non otefi. Congruente îgitur reéta linea

’AB "à: CD, nontpote non congruere AEB fegmento CFD:
qvare confluer, a: proinde ipfi æqvale erit. fig. e. dm.

v ’ À Il h l
X

( ,



                                                                     

,4 I "nua-mis ELÉMENTORUM

PROPQXXV. PROBL.

Dam Cîrculî fègmento defcribere circulum, ca.

jus efi fegmentum., ’ . .
’ . Si! datant circuit: v figuration B l. B l

JBC : ppm!!! autem circulant de- A C
faiben, mon ABC efl jêgmmtum. A ,

’ E 1; . D C, t Confiruâto. iA 1.. Secetut AC bitariam in D (pet

10. 1.); . - .z. A puné’to D ipfi AC ad angulos l À I

-. resto: ducatur DE (pet n. 1.); -- 2D C
3. Jnugatur AB: ..’- l p f.
* r l Demonflratio.

’ .Sit primô ABC fegmentum femieirculo minus, de ad teâam
BA, atqve ad, datum in en punâum A conflituatur angulus
BAE æqvalis angulo BAC (pet 2;. 1.), de BD producatut ad

E , jungatutqve EC. " ’ ’
Ogoniam igitur angulu: ABE :angulo BAE, erit reâa RE

ipfi EA æqvalis (pet 6. 1.): à qvo’niam AD :DC. cpmmw
nia autem DE, duæ AD, DE, (imbus CD, DE funt æqvales

v altera alteri ; a: angulus .ADE æqvalit angulo CDE’, reflua e-
nim efiuterqve: ergo a: bali: AE bafi EC cit æqvalis (pet

’ 4.12). . i ’ .I Sed oflenfa en. Aï: EB,’ qvar’e à EB ipiî EC et! æqvalic,
ac propterea tres méta: lineæ AE, EB, EC inter fe (une æqva-
les : Centra igitùr E intervallo autem æqvali uni ipfarum AB,
E8 , EC circulus defcriptus etiam pet reliqva tranflbit purifia,
,cjusqve circuli erit ABC fegmentum (pet 9. 3.).

Sir feeundô ABC (egmentum femicircnlo æqvale, cran: tu:
I i «En: une: DA, DE, 13C inter f: æqvales, atqve erit D

- r . - i ’ ’ cab ,



                                                                     

r. FA (à,

’ Jungantur BC , EF,

*’ LIBRE TER’PIUS. p "9;

eentrum eirculi, intervallo ,DA , val DE , vel DC defcribendi

(pet 9. 3.). x . . I »Sic deniqve tertio fegmentum ABC femtclronlo malus, de
confiituatur ad "étain lineam BA de ad punétum in ca damna
A angulus BAE æqvalis angülo ABD, intta fegmentum in ipfa
BD’etit centrum E eireuli, intervallo EvA vel EB defcribendi. V

Data igitut eirculi fegmenta, defcriptus en circulus, cujul
efi fegmentum.- and en: facimflum.

PROP. XXVI. THEOR.

In æqvalibus eirculig æævaies vanguli æqvalibus
infifiunt circumferentns ve ad centra five ad
eireumferentias infifizant.

l Sint agamie: cirtuli ABC, DEF, A D - .6’ in ipfi: que!!! unguli, 4d cen- ’ - -
tu 911M"): BGC, EHF, 4d cir- .eumfermtiar verd BAC, EDF:
Dico BKC firman-firentùm. tir- B C. E 5
eumferentia BLÉ qui"); 21è. K L p p «

, .
x Demonfiratio.

1 a Œoniam circuli ABC, DEF funt æqvæles, «un: de ré): ê
nenni: duéiæ æqvalis: duæ igitut BG, GC duabua EH,CHF
[une æqvales ; angulus verô ad G æqvalis efi angulo ad H (pet

Ahypoth.) : Ergo de bafis BC bafi EF en æqvalis. (pet 1.)
Œaniam autem angulus ad Aangulo ad D æqvalîs cit, fega

.mentnm BAC fimile erit fegmentor EDF (pet Il. dei 3.) ;
fedlnec fimilia-fegmenta fu et æqvalibus retins BC, EF fun:

, eanflituta, itaqve intetlfe Flint æqvalia (pet 24. 3.): Sed de
(ont: ABC-cireulus gtqvalis eft toti DEF z auferantnr veto (eg-
menta BAC, EDF, erùnt etiam reliqva fegmenta BKC, ELF

l inter fe,æqvalia (pet 3. ax.): cireumferentia igitur BKC cit-
eumferentiæ ELF æqvalia erit; u
4 I - ’ :1991 en! demonjîr.

l k L ’ PROP.

1



                                                                     

95’ j EUCLIDIS ELEMENTORUM’

C me P. XXVII. THEOR.

: In iæqvalibus cit-enlisa anguli, qvi àqvaiibus
infifiunt Circumferentus funt inter fe æqvales five
ad centra five ad czreumferenttas infifiant.

. n 1 ’ i. Sînt 1704!!! cir- Ai i ntub: ABC, DEF, ’ luranique l (godi-
in: eireumfrremii: i
3c, EF, infifldnt
aiguë au! centra
guider» BGC, EHF,

decircnmfermtiar - B ,C Jm’a BAC, EDF: K
Dico grignât») BGC i
403qu EHF, ’5’ engaina» BAC Mgufa EDF typaient efi.

Demonüratio. . v ’
Si nasillas BGC æqvalîs fitiàngulo EH? titanifefium et!

angulum qvoqve BAC angulo EDF cire æqvalem. (pet 20.
3. à 7. am). sin minus 1mm ipforum en major.

Sit angulus BGC major, de ad reêtam lineam BG de ad
puné’tum. in ipfa G confiituatut an’gulut BGKzangula EHF
(pet 2;. 1.); æqvales autem anguli æqvalibus infiftunt cit-
eumferentiis, (jvando ad ecnttafüerint (pet 26. 3.): Ergo
eitcurpferentia BK : circumferentia: EF. V

Sed circumferentia EF une (par hypoth.): Ergo de 8K
ipfi BC en æqvnlis, minot majori, qvod fieri non potcfl.

’ Nonvefi igitut inæanlis angulu’s BGC angulalEHF t Eus

eh æqvalis. ’l Bit autem angulus’ ad A dimidlus anguli 86C; anguli veto
EHHimidius qvi ad D2 angulus igittIt qvi ad A angulo qvi

lad D efl æqvalis (pet 7. a!) - ’
t In éanlibüs igitut eiteulis anguli qvî æqvalibua infiflunt cir-
eumferenfiis flint inter fe æqvalcs, five ad centra , five ad Gin
eumferentiaa infiflant. 230d cm demflrdhduim

i monfll



                                                                     

a
D

* la". sa, Es,

a,

mon TERTIUS.-:   97»
mon. .XXVIII. THEOR.»

In.æqulibus sitculis æqvales re&æ, fine: cit-V
cumferemxps æqvales aufçmnt, majoraux qvjdem
major! , manrem veto muon. ’  

Sint male:
circuli ABC.
DEF,Ô’ in ’

qui" "81 
99,: circum-
feflntin qui
le»: "feu":
majore: BAC,
EDF, minon: ,

ver-o BGC , .EHF: Dico cirtumfenntiàm BAC hum majoré tira").
fermtin EDF, 8’ minon»; çirqumfire’mian :360 "in"; EH!

(palu (fi. . A k .
i Confiruâîo.

x, 5""):th centra circulorum K , L; (Fer l, 1o)
z. JunganturkBK, KG, EL, LF. ’ ’   

A Demonflratio.Oyoniamwirculî fun; zqvalet erunr à «à: à nenni! ad
cri heriam dudit: æqvales :Afeilicet duaux-e61: 3K, KC æqu-

rcs uabusrreâis El... LF (par. l. Def. 3.). r
. Bafis veto BC avalisait bafi E F (pet hypothefin);

Ergo afigulus B KC :1 angulo ELF ( Pu. 8. I.)
Æqvaleà amen: anguli ad centra conflituti æqvaîibus in- 

fiflunt circumfcrentiia, ideoqve circumfcrentia BGC : circula-À

ferentiæ EHF (pet 26. 3);   * I  
Scd à mais circulas ABC ::.’ inti circule DEF,(per hyvothJ:
Reliqva igîtur circumferentin BAC reliqvæ EDF ræqvalù

erit (pet gaz.) ,. v   *  Erg: in æqvalibns circulîl æqvales "à: lineæ circumfcren-
du æqvalu auferuuc; 930d en: dmwnjlnndum,

G . PROP.I .
a



                                                                     

,93 EUCLIDIS EŒMENTÔRUM

V ’ g mon 2,051ch THEOR. V
,In æqvalibus. circulis àqvales armada

.æqvales méta: une: fubtendunt. (

Si»: tym- ’ Ile: tirruIiABC, ( . A , D j vDEF , Cf . in
ipjî: 47041:; ,

circumfzrtntiÂ , ’A: 86C, EHF *( fübtrndtnt A A ’Frein BC, FE: 1.; .’Dïca "au": B Çliant») .BÇ v ç n , J H
"En (552’04- . ( .k!" ’fi’ (

- Conflruâîo,

1 1, miniaturant?! circuhmm K. L (pet. 1.3.)
:4." Jungautur 15K, KC, EL, LF. . -

( Demoriüratio.
039mm: (circumferentia BGC zqvalil en circumfcrenfll

ÈHF (pet hypoth.) : Exit à angulus ,BKC : angulo ELF

(pet 2.7. 3,): .
Perm qvôhîml ârculi ABC, DEF fuutæqvûel ( perhypèth.)

’erunt à reéîz è gentris duâæ æqvales (pet 14163.)

Duæ igîtur BK’, KC funt’æqvales duabm EL, LF, ô: æqu-

les, angulos continent : mare Bafis BC :1 bafi EF (11:14. r.)
hi. æqvalibusv igitîlr circulis æqvales circumferentias æqvala

* mais linafubtendunt. ’ ( 7
and en: 41:an115.. L

( mon XXX. mon. »
d . Datam circumferentiam bifariain feeatè.
’(xtï



                                                                     

- mm TER-mus, ’ ,99

Si: du; circumfermiid ADB L .4 ». n
hfan’dm finaud».

’* ’1C’onfiruïtî0o (

I lÎ. julignfnjr l’eau AB,. a: k
féoetur-hC( per (0.1.) .

2. A punâo C îpfi AB ad teflon
( nankin daman ,CD (perm. I.)
3. Jungântur AD, DE. , . ’ .

Ï . N ( Demonfiratîo. v I
ç. Qyoniam in duobul triangulis ACD, BCD dual-ter: AC

3 CB flint æqvalia (par conflruéï); lama autmÇD commune;
à primerez! anguliwACDç(BCD tribales ,an uretqsrcreâus e41;

Bais igitur- AD audio chtimi DE (pet 4. l.) 3» ideoqve
:lrc’umfercntia AD æqvalisœfi-cincunûmniz» DBr ( par 28. L)

x 03m data circumfemiia "A08. ,hifariam . feâa en in

[1111630 DL V ,
( vPROPÜÂl’XiYI. .Tàon.-Ï.n v

’ Il! circula, angulus,?ïii (invfemiç’ifëmârfèâùc

cü: qvi veto in majori. e Ime.nt05ninI0r cil mélo:
a: qvi in minori major te o: 8: mfuper majori:
qvidem fegmentiIangplus re&o major efl unino-
ridvero fegmenti angulu; 3&0 mima v

anima: ACD, min: dime.
tafia, barnum lutemvE, (5’ inti
gnntkr’BA, AC, AD, DC : pita
"(l.) mgnlum’gvx’dem, qvi k]? in (
[initia-m’a BAC, rem MIE; B
ici van in figmtnto 43C "fait v
fimicimdo , .videliceq fuguant
raffinant ABC "hiberna (fi
"rafla ;’ qva in [épatante
(ADC minore fimicirtulo g (bac ’ .
(fi, flinguât» fcflilinum ADC) "(la majorent efi.

( - G a ( De«

»



                                                                     

zoo, ’kEUeUDISEP-ÆMENTORUM *

I p Demonfltatlo.
Jungatur AB, à BA ad F producatur. ’

1. 03011km anguille 8A8 : angulo EBA ’ "
r v à anguille BAC : angulqECAê (Pcr 5e n)

Ergo mg. 5A3 f BAC à: mg. EBA 1- ECA (hoc e.
x .1 total angulut BAC zqvnlis dt duobu: angulis ACE à

” ABC fimul fumptie); (perz. a.) A
En autem «k angulul encrier FAC z: duobus au. ACBf

’ ABC (pet 31.1.) . v . . lErgo anguille BAC : angulo FAC (pet r. a.) ne proplerea
utotqve ipfomm mans efi ( pet 1°. def. L): qvare id

’* r .femîcircùlo BAC angulue BAC «auna. ( iæod prix"

un. dinanjlmndum. I - - * -,g; moniun.trianguli ABC duo insuli’ABC, BCA fun: mino-
res duobue mais (pet e751.) angulm autem BAC même
efl; Brio anguqu ABC Mol-minotpefl, ù qvidem in
ûgmento- ADC mjoœfelnicirmlo. 42x301 [émula en!

demonflmndun. ., ’ L . -3, mWetumt-ABCD,’ circule inferiptum, baba anguloe
’ op aliter ABC, ADC, duobus mais æqvalee (pet 22. p. ) ;

t Se angulut. ABC. minor efi refila: teliqivus’igitut ADC
. Iteâo majot en, à qvidem in fegmento ADCmindtefemic

H Ieixjculo. and tertio I en! lemniflundufn. tv 4
Ç Dico prune: pmajotîe (egmexfti anguînin’.’ com rehenfum

"a rîreumfetentia ABC a: tee-11men AC, reao’ dt majorent;
jugulant veto minorât lèpnenti, comprehenfum à cita-nm;
fermât ADC; d: reâa lima AC, teâomimrem .- qtodqviæen.
petfpicuç apparet. Qyonîam enim. angulus à wifis lineisBA,
AC comptehenfue reflua en, erit de compreheufus à cit-cum,-

V fetentia’ABC de ne): lima AC major reîtç. Rurfus, qvq-
’ niant Aang’ulus’eômprehenfnsv a mais lingés CA, AF 17:61:13 en;

erit angulus , qvi comprehendimr à grêla CA de ADCcirçun-
’ ketmie, minot refit). 9301111103710 tu: dtdonflrandul. -

f Corollatium. , v eHînc manifeflum dt, gvod, fi agnus anguïui trianguli fic
æqvalit duobut reliqvis, efltcâus: pro rem: qvod fluent-
gulus deinceps iisdem efi æqvafis’; qyan oautcm ampli deh-
cept funççqvales, rem cran: (pet to. clef. .1.)

v ( « I . ’ mon

î

A

. . .



                                                                     

T’Ü-. en

---v74 -T-v.n

( ç. defideramr.

Pfig- l no. Ptop. XXXVII.

hg. 1p. Ptop..XVI.h ’

Pa. 152. Ptop. XVIII-

D . pn

a .. et ’F ( .

. ( .. "s .A c -



                                                                     



                                                                     

mm TÉRTIUSt .- - " me

. e (PROP. XXXII. THEOR.
Sima: linea’cixcqlurn contingat,. à cpntaâq

autem ducatut refila hnea circulum fecans, anguh
avec bec-(cum. contingente farcit, æqvales ermite
us. (ivi in altérais circuli fegmentis codifiant:

Sit. citadin ABCD, 170:7)! "à; (
En: EF "flingot; in B, 6’ À .
patelin B’per circulant 186D dinde
mur r: a lin" BD [mon tillent A

* mangue: dicb engainer, 9:10:31)
un ramingue EF fait; [905103.
t]? ÎÏJ, qvi. in durai: circuli
figuratif couffin»! ; Im- efl angu-

lumiBD (jà 17:11:10» 4:19:10, gui v
confiituiçur in D18 figurante, e
nnggdum’wrô EÂD quialntmgule, pl in figurante D03
«ramener; e n

Confiruéfio.

1. A pünflo Bipfi È? ad reflue un!" thzeatugBAQee
.»u.I.) u e

z. In eireumfetentia BD (rumen; qtodvis (panama, C, iunc
kumme- AD, ne, en. ,
’ ’ Demonflratîp. ,

l Qyonîmi reéïa EF eirculum contingit in B; âlpunâo autem
«magane refit BA dqé’ta efit’ad anguloe reâos tankemi, erit

5h ipfaiBA ce urum eireuli (pet 19. a. ):
Axigulue ’igltur ADB in fenaieiteulo cf! reflue ( per31.;.) ,

teliqvi veto ahgulf BAD fABD uni 3&0 faut æqvales (pet

32.!..).. y ’ 4 , ,. . . ,Bit autem mg. ABF refile (pet confit): Etgo angulm
815F : mg. BflD-I’ABD ( et Io. and) e e e
e ( ’ Conimun s aufenmt mg. ABD.

e . w Etît Reliqvus DBF :1 relîqvo BADangulo,
IQ.vi inaltemo eitculi fegmento confiait. n

; G 3 Porto (



                                                                     

le! l EUCLIDIS ELEMENTORÜM I
Porto, qvoni;tn fitcîtcnlpflàxàdtiïateru-nîeli ÀBÔD,VÂËgIùIÎ

du! oppofiti BADTBCD æqvales (une duobus niaisât"
( 22. a); Sed anguli DBFfDBE émut æqvalee âme-I ne

Réiit(perlîcb)î, t H, y t utt - Etgo mg; DBFrf DBE sans. un me!) (pet Io. ou ).;
1 Ëfijutem mgr DER: thAQ(pgfpgrqqili-pqt)h

Reliqvusîgitut mg. DB5 5.2;ng (pet ;. un),
Ï t - v argot! à" dentu-fifi.-

. (mon avr-X111.- PROBL.
. Super data refis lihea defcrihete &gmentuqx

cuculi . qvod rapiat angulnm dato angulo teas-
lineo æqvalem. e * e ’ x

Si: data "a. JE: [âpre ba -
. Hefctibendumrflct’rulj figements; t t

,vad rapiat captiva: tgvtlan du.
4»:qu flamme C. , lCam un: du»: Angevin: wifi! C

1 «une,wa "fin, yl! obtufidide . 4 ’
I

urnqvoqw figilldim «agamie. , A
L S" 14m «Mill C. me: . :..” e ’ : -
titi. V. p , V ’lî-I x. -pConfltuEtia. ,
g, Le! datant teâaùAB à ad punéhini in en A epnfiituatue

angulus DAB æqvaüs dato gugqlo C (pet 2;. l.)

z. Ex eodem punâo A crissent «Imam AD perpendiculariq

.AE (pet u, 1.); , .3. Ad alterna) datte, na: A8 panama B En: angulut, ABG
æqvalia angulo BAG t cujus lame BE («et perpendicularelj

K AE in punâq G" . - w - I ’
4. Centre .G, intetvàlloGA «inhibant: circulas AEB (pu

3. pofl. ); t »Dira 70ml Segment": 41158 tapit: aubin [un lingule

C «un 4304km. v .

. , e-



                                                                     

LIRE]! TÈR’I’IUS; 103

Demonûtatio.

GDA : angqu 6A3 (pet confit.)
etitreâzGB: refinGA (pet6. t.)

En!» calao G intervallo GA defetiptue
pet panama: B (pet 15. dei-1.):

CMuigimtAEBperteaamABfeamefi inpunaisA
âmàangulus BAD, einneaeireulum contingente DA a;
(ceinte AB confinant. æqvalis ci, qvi in alterna (egmmto
eonfljmitut, :11;qu AEB; (pet 31. ;.)

Sed anguille BAI) : anguloIC (pet confit):
ErgoangulueAEB : anguloC, fupet dan igimr mû: [inca

A]! deferiptum efl cireufi fegnentumAEB,qvod angu- e
hmteêtiüneumAEBdatoangüoaenœqualem.

2. .9: la" argol-I: Il C "au: ’ g
Confiruâio. 1°

LAddamntec’iamABàad A
’ ( il e: Aconfiinnmr aup-
usDAquvaIiemguloteâoCQIfl * ’

2’. 1.); t’z. Seeelm- A! bits-in in r

(pet to; l.)i ’ L A -;. Centre F intervallo autem mali abusai ipfmm A!
FB zinnias deferibatut au (per;.poR.): -

Dira que! (Mali [W 158, [typer dans: "au Il
conflit-nu , afin (au "de agile C m1123.

. Demonfitatio. . ;030mm EncaDA ad extremitaœm A diameni AB
gaula angulum confluât (pet confina.) à eireulum AEB
in punâo A eontingit ( pet Carol]. [6. a); me"!!! 58mm
qvi in alterna eireuli fegmcnm AEB confiimim, æqvalis en
angulo DAB (pet 32. l.)

Sed teâo 2115qu duo C zqvalie efiîdem DAB (pet confina);
ergo à: angulas, qvi in (egmento AEB defetibitut mélo an-

.ghlo C en acqnüs (pet l. aï).

G 4 De.

D
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Defctiptum igîtut efi fupct data teé’la liuea AB eirculî
fegmentum A58, qvodhcapiat angulum date angulo C æqvaâ

lem, æoëfitundô me! facicndum. V

3. Si: almée: «plu: C d- H-

tufiu. , A C’Çqnûtuâio.’ -

"t; Ael dam!) teâam lineantAB D
à ad unâum A conflituatut an-
;ulus AB æqvalis ipfi angulo C.
(pet 23. 1.);

1. Ex eodem puuâo A erlgatut
petpendieularis A8 (pet n. t.)

3. Ad altetum datte mêla: A8 punâum B fiat angulus ABC!
æqvalia angulo BAG, cujus latuç BG fecet diamettum AB,

in punâo G. . e A .4. Centto G lntervgllo GA, defctibatut circulus AEBH (pet

3- toit) , , ,Dico qui figmtum 4H3 «put agui!!!» la» obnfi
lingule, 01’941!!!» z ’ ’

(Demonllratio.
, miaulant angulua ABG æqvalîs en angulo BAC (pet couffin);

erit refila AGteqvalîs refit: BG (pet 6. l; ); ideoqve centra
G, intervalle G A defetiptue citeulus’ tranfibit pet punâum-B
(pet 15. clef.»t.)4 Circulue igitut AEBH pet renflant A3
(eau: efl in punais A, B, à angulus DAB enlinea circuluui
contingente AD à femme AB conflîtutus æqvalîs efiei, qvi
in alterne fegmeuto confiituîtut angqu AHB (pet 32. ;.);

a Sed dt idem angulus DAB æqvalit eh date obrufo anguloC
(pet couffin): Ergo angulus AHB adam augulo C æqvalis cit
(pet I. ax.); ’ ’ a

Super data igîtut teâa A8 defctiptum en elrculi lèguen-
eum AHB qvod tapin: angulum date angulo obtufo C æqva-
lem. w nm; en: fuiendnm. ’

mon



                                                                     

ILIBERTERTIUS.’ * me

A" mon XXXIV. PROBL A
A A data circula fegmentum. alyl’ciudete, qvod p

eapiat angulum. data angulo teéhhneo aeqvalem. v ’

vah. . -Si! data: tin-fla: ABC, 114m: v
autem angle]!!! rellilimu: D. oper- V
tu à circula ABC figurent!!!» 46- q
fifille", qvod api» «gnian m-
gulq D 1104km.

Conflruâio.
1: Ducatur reélalinea EF, contîn-

geus circulum ABC in punélo B

(perm-3.);
3, ’Ad rcétam linteau: E? à: ad punâumÏ in ea B miam

aug us FBC, qvi cit angulo D æanlis (pet 2.3L. x.)

1C

Demonfitatio,

Angulo FBC :1 angulus BAC (pet pu 3:); 4
Eidcm mg. FBC :1 angulus D (pet enclin):
Etgo angulus BAC : angulo D.(pett l. an); - -

A data lgitur circula ABC alchiflîlm en fegmentum me, l
qvod aplat ahgulum date angulo teflilineo D æqvalem.’

- l t 15:04:74! flânât.
-. mon 2*sz ÎHEOR. I

Si lin circulo duæ re&æ fine: feÎe mutuo’fecenf. -

geaangulum fub le mentis unius comprehenfilm,
æquale ci, qva fub altetiua fegmemis com-
ptehendltun A * I ’ l ’

G; ’ v l In,



                                                                     

pas ,p aucuns ELEMENTonUM
l

finirait
"in ABCD
leur "a.
liane; AC,
B D frfe I
saïte je
Cent in
puât E:
Dite "dag-lut emrrhnfin [si JE , EC de r e ci
ne! torpide-fit" fié DE, en. m I ;

Demonflraho.
j, Si «a: AC, BD pet centtum E murant ( a: in Fig. l.)

manifeflum efl .teâangulum comptehenfum fub AE, EC ,
:qvale elfe teéhngulo compreltenfo Tub DE, EB: qvia mél:

cames ë canto ad (ha: liant :qvalea (pet
15. deE 1.). t ’

z, Sin autem refit AC, DE non murant pet emm(atti
in Fig. a.),- fumatut circuli centrum F(pet l. 3.) ; atqve
à centto F ad refis AC, BD ducantut perpendiculatea F6,
PH (pet la. 1.); Mn PC, F8, F8.
ngniam igimt teâa F6 pet central! dufiateâam AC

non duâam pet centaine: admguloa n80. feeat,ideôqn
ipfam bÈatiam in punüo G feeabit (pet ;. 3.); potto qvo-
nian cadeau teâa AC etiam in du» partes in punêlo E («in
en; erit teâangulum fub mais AE, EC1-qvadr. «a: GE:
qvadrato reflet 6C (pet s. 1.); conumme addatut qvadt.
teâz F6; Exit tee’hngulum fub AB, ECTqvadt. GEf qvadt.

FG:qvadt.GC1-qvadr.FG(petz.ax.); ,
Sed adt. 651. qvadt. FG : qvadt. F5; à qvadt. 6C1

qvadr. G : qvadt. PC (pet 47. 1.):
Reôang. îgitut Cul) AB, EC 1’ qvadr. FE : qvadnto PC:

Eadem



                                                                     

51.448

jutât"! D, GUÉ "en d. e

.FD(per6.2.)’; v.

3me flemme; I 107
Î..lî:adeiu ration: oéendetut, "Méfie; DE, en f qvaclr.

maquât. F55 .. v . « v n.V 1 , Efi autem quadt; PC :: quadr. FB.’
,- l’ ,Ergoteâang. fub AB, EC fqvadt. F8: teétang. Tub DE,
l [Il-1’ qyaçlrfE (pet l. a. ) ; commmngaufetatut qvadr. F5.

:- 3;qu «ou fub aux: : mai; au, DE, En,
3 .- .’...&ol huIJemonflr, ,

p Rkop.*XXXVI. THEOR.
, Si extra citclllumlaliqyod .punâum. fumant,
8l ab eo in cuculum cardant duæte’âa: lineæ qva-
mm altera circulant fecet , altetakverô contingat;
œâangulum compteh’enfum fub totacfec’ante 8:
etterlore l’egmento inter punE’tum a: convexam
citçumfeteutiam,’ æqvale erit ci, qvod à (contint

gente fit,.qvaqrano.’ . . (
- In." eimlùnfe’nim’

ABC filmait" Miguel!

fiât"): cheminaient
du "a; linge DCA,
D8; [f DCZ guidai
titanite»! ABC fiat DE.

ont: tantingàt Dico
"flamba: fiai AD,
DC 17041: eflè gru-

jrfte, qqu fit ex DE. , . 1l
,, A . f Dcmpnfiratio. g

l. Si teéla DCA tranfeat pet circuli eentrum F(vide Fig. 1.),
» augulus FBD reflue erit (pet 18. 3,); a; qvouiam "a,

. AC bifariam [3&3 en il! Fe- ipfiqve adjeêh OC, erit raflant.
LgU’uml-ub AD, DC 1’ qvadtatmn mél; F C : qvadngp marc.

h a - Sedr



                                                                     

108 EUCLIDIS :ELEMENTORUM 7
Sed «a: PC : teâz F8 (pet-"[5. clef. 1.); ergo teéiau-iw

plain tub AD, DC f qvadratum refit BF z ’andtafd
teâz F0; ’I , e ’ , * ,

Porto qvadt. tcàaePD ::: qvadtatit BDfBF (pet47;1.);
, , Reéhngulum fiablAD, DC f qvadt. 8P: qvadt.
. Bquvadt. BF (pet La.) Aufetatut commune qvadt. BF.

. Rellnqvetut ’tcüangulum Sub AD, DC z qvadtato BD l

.ax. Il 1(pet; )l , ç Il nia"; [me en: demnflr.
.2. Si recta linea DA’ nain mnfeat pet centtuin clteuli (z) (vide 1

Fig. 2.); funntut centtuin 8,15: ab ipfo E ad AC perpen-
diculatis agatut EF.(pet-u.jt. .)., jungantutqveEB, EC, BD:-

Qyouiam igitut teâa EF ad teétam AC perpendiculatie
eh ( pet confit. ) erit AC refila in .duaakp-artes zqvaleswlde-

Iiect AF : FC (papy). ). À ’ A ,
- Rutfus qvia ’ipfi AC miam adjeaa en linga CD. erit mazu-
gulum fub AD, Dquvadt. FC : qvadtato F0 (pet 6. 2..)

commune addatut ’qvadrauim EF.

Sic "Gang. fub AD, DC fqvadt. FCf qvadr. EF: qva.
dulie FD1’EF. (pet z. Ç); a ,
Porto qvoniam angulus EFD eh "au! (pet confit.) 3 erit

qvadtatum na: BD :1 qvadtatie FD 1-5? (pet 47. 1. );
5:50 «Mg. en. AD, DC fqvadt. FC 1’ qvadt. EF :: qvadt.

son»: me), a i .Atqvi qvadtatum EC : qvadt. FC Îqvadt. EF (pet47. t.)
Etgo teélang. fub AD. .DC f quadrant. .EC r: qvadt. BD.

(pet 1. ax.);
Reâa autem EC :: teâæ E8 ( et 15, clef. L), ideoqve-

teâang. fub AD, DC-fqvadt. .B r: qvadtato BD
CumÂve reflua cfl’ angulu’a EBD (pet 18. 3.) , letunt

qvadrata EB f BD : andr. En (pet 47. 1.); .
Ovate flétans. fub AD, DC "I" qvadt. EB : qvadtatis EB 13D.

, aufcratur commune qvadt. BIS2
Reliuqvetut métaux. fub AD, DC :- qvadrato BD.(pet 3. a.)

- I Ho:

.



                                                                     

mata menus. - .. mg
efiçteâanglulum ,fub cota AD,;de ejua patte DC com.
ptehenfilm qui: dt qvadtato liner. circulum tangentîa BD, .

L.-v î r n tüodzdemudemnfir; ’
133,02, ,XXXVII, THEOR. ,

Si extraxoitculu’m fumatut aliqvod tsunami); Ï
animal) eo.in..circulum..cadant .duæ relit: lineæ,
qvatum’altem quidem circulum ferret, ancra veto-
în cum incidat; r fit autem teâangulum compte-
henfum fub tata femme 8: extetiore fegmento. ’

1 inter punâutn a: convexamh circumfetentiam

i tirailla» ABC contingere.

taule ei, qvod ab incidente fit,qvadtato; 1n-

c1 r .
eus linea circulum continget,

En" circukm jfiM’f ’45- z.
1901 purifiiez: D, «que ab bop
punch in andain, adent du;
"a; bau DCA, DE? 6’ DCA
guide»! circulant fiat, DE une
in filma huila, [t’en "flaque
la»: [il AD, DC 171ml: quadra"
gaudit le: DB : Dico ipfitm. DE

Conflruâio. V
1. Ducatut teâa linea DE circulant ABC contingent (pet 17.3.), V
2. Sumatut eirculi ABC cenmnn F. (pet 13.) ’ ’
3. Juugantutqve FE, F3, FD. A, 5

4 A. Demonfitatio.
Reâaéngulum fub AB, DG: qvadtato tangentia DE (pet -

3 - 30’ Ï ) , AIdein veto ,reâang. fub AD, DC :: qvadrato "a: DE (pet

(kWh. )s . aR p . Ërgo qvadtamm DE :: ;qvadtato DE ( en 1- 08.)
’ a: picptetea lima DE: lincæ DE (pet 8.ax.

v . . Q, ’ t I

l

[alto



                                                                     

æ

ne x EUCLIDIS ÉLÉMENT; Liman peut p

Porto refit FIE :: «en: .FB (pet Iî’def. 1.): ira-triangiilia
igitut DEF, DBF, duo me: DE, EF, duobuà,DB,-”Brîï*fiafi
gqvalia a: bali: ipfonnn FD continuais, angulut igltut DBF:
angulo DEF (pet 8.1.)în M, ,7,

Rem. autem cil DE? angulus (pet 13.3.) ,5 l p
litée à angulus DBF reflua l. a!l’).i Ï 5

. Et qvoniam teâa ’FB pet circuli cent’n’ant tralïfit, «couva

en circuli femidiametcr (pet ifs. def. 1.), teâa DE aux.
minime femidiametri FB ad annales mâoedlafle cit-adulai

ABC contingit (pet cot.16. 3.). . v ,

4

l , v , .192»; ne)». ’



                                                                     

[Ë (0:) à : ne.)’EUCLIDIS
ELEMENTORUMQC

LIBER QUARTUS

DEFINITIONFS,
ï 1.,Fi ra ÀteClilinea in figura re&ilinea intuitif

I , t C icitut, qvando unusqvisqve. figura: in.
ferlptæ angulus contingit unumqvodqve latin
ejus , in qva infcribitur;

a. Figutafimilitet cireafi tain citenmfcribi dici-
tut, qvando unumqv qve lames circumI’Ctiptæ
contingit unumqvcmqve angulutn gus, qva
mfcribltut. - a . *la. Figura teâilinea in circule infitibi dicitut,
qvando musqvisqve infetiptæ figura .angulue
circuli cireumferentiam contingit, .

4. Figura re&illnea circa circulumœlteunifcribi
dicltut, qvando unumqvodqve leur: circum- L

.fctjptæ circuli circumfetentiam contiugit. . p
, V ç, Circulus fimihtet in figuta’teélilinea mût-hl):

dicitur. qvando Circuh circumfetentia Imam-J
qvodqve latus ejus, in qva infuihitut. con-

tm n. ’ .’ 6. Ciëculus citca figuramteflilineam’ circumfcnbi

dicitut, qvando circuli circumfetentia noum-
clpretnqve angulum ajut, citca qvam circum-
. cnbxtur, contin it. . .

. 7. Reâa linea in citeulo aptari (licita, qvando
ejus termini in cireuli circumferentia fuec
tint.

l - ’ a azor.



                                                                     

, Hg? EUCLIDIS ELEMENTORUM
l « mon ’I. mon. L

’  hydato circuloodatæ reâæ lineæ ,’qvæ dime.
tu) .ejus non major fit , læqvalen’x teftam Imam

  . 315mm. V l

. Si: à": circulu: ABC, du) D
un»: "au! Iinu’D non major  
tiraili Jidm’etro: sparte: in rira
gela 486 "[14 lima D qui!»
"En! finet»: lptdfe.  

 C°nfiru&i°o ’ a
x. Duatur circuli ABC diameter;

Si îgitur BC fit æqvalis îpfi D,

flâna: jam erit qvod propçuebatur. 15min: in kirculo
* ABC apura et! BC reâæ lincæ D æqvalis; .

  z. Sin autem [majoral BC qvam D, pouatur ipfi D’æqvûh
I ’CE (par 3. l.) 5 deinde centre qvidem C intervalle

autem CE dcfcribatur circulufi AEG (pet 3 Ronald, à
CA jungturfper x. goth). A

.Demonfiratîo. .
, , menin punâm C en centi’um hindi AEG, erit

  CA: CE (pu: :5. clef. lib. l.)Sed D r: CE (pet coùflr.)

, limonât; D: mél: C4 (pet 1. am), v .
  . In date igitur. ,cirçulo ABC dm: reâæ Huez l), qvæ non
Junior en circuli diametro, æqvalis appui dt CA. fluai en!
farimùn 6’ demonflnndnm. I A

tv .  mon Il. mon. -
I ln date cingla infcribete triangulum dqvian-
gulum Çato mangulo.    

I 1     ma



                                                                     

9;?5’:

l LIBER AQUARTUS. R na

Si! data: drain: ABC, daim: G I Abuteur fixing-lu»: DEF: op". D
tu in: cingla ABC infiribtn tri- F
angulum triangule DEquinngu-

la)».   r V B. - . EConfit-nana. I1. Ducatur reéh linea HAG con.
tingem circulum ABC in punëlo A 5’

z. Ad radium lineam HG 6c Il unâum in en A conflituam:
mgulus HAC: mgulo DEF Fer z;.1.);’ ’ l 4

3. Ad reâam lineam HG a: ad punâum in ca A rurl’us coh-
fiituatut angulus GAB: angulo DFEàBCjungatur. l

Demonfiratîo;

. 03min: circulant ABC contingit na. GH, à contaient
autem aux; cil AC, erit angulus HAC æqvalin «Il; qvi in" al-
tcmo circulî replante cçufifiit, angulo, vidclicet ipfilABG

( par ;z. ;. ); ’Sed’ angulus HAC d angulo DEF (pet confina);
Ergo à angulus ABC: angulo DEF (par. I. 3x. ).
Eadem ration: a: angplus ACE en æqvalîs angulo DFE;
Reliqvus laina angulus BAC, reliqvo augulo EDF æqvalil

erit (pet 52. L). i .Ergo triangulum ABC triangule DEF efl æqvîàngulum, à
inocircub ABC inferiptum en (par 4. clef. 3.). l ’

. I au! en: fac. 5’ &wflr;
  , PROP.. HI. mon;
Cires. datum circulum dycumfcribae triangu-

lgm , æqviangulqn; data tmngulp. 1

l ’ l a * ,1 . Sic



                                                                     

Il m » EUCLlDlSlELEMENTOR.
a

Sil 14m: (irritât: 4180, la":
au. tringla»: DEF: oporret

y cira circulai» ABCrirqtmfirihn
triongulin: qungnlum triangule
PEP.

Conflruâio.
x. Proteahatur EF ex parteutnqve

ad punâa H,nG, (pet 2.. [30303 , .
z. Sumatur circuli ABC «natrum a a - l
FK(p,erl.3.); ’ ’I Il. me: lima K3 utcunqve ducatur, eonfiîtmturqve ad llneam

K8, 6: ad punéhlm in en K angulue BKA : angulo DEG,
, :03qu autem DFH’: angulus BKC (pet 2;. 1.); a

4. Per punâa A, B, C, duantur na: lima: LAM,’MBN,
NCL, circulant AC!) contingentes (per17. 3.),

.Demonfiratîo. ’ . ,
03min- ’reâæLM, MN. NI. cinqum continuant in

punais A, v5, C figer tonitrua.) à centre autem Kad puna:
A, B, C, duébe funt méta: RA, K8, KC, etunt, anguli ad
.puuâa tonnais A, B, Quai (pet 18. ;. );

Porto qwoniam AMER (qvodin duo triangula dividi potefl)
angulî qvatuor œqvales fun: qvatuor angulis mais (rex- 32. 1.),
ë qvibul auguli KAM, KBM faut; "au erunt te iqvi AXE,
tAMB duobul mais æqvales; ’

t Sunt autem a: DEG à DEF duobm mais æqvalea (
3;. I. ),: Anguli igitur AKB, AM8 angulis-DEGà DE? Æ;
zqvales, è qvibm 5K3 îpfi DES en æqvalit (pep confina):

’ ergo reliquat AM8 reliqvoDEF æqvalis en: (pet ;. un).
Similiter demonfinbitur angulus LNM ipfi DFEVæqvalîs:

Ergo de reliqvus MLN cl! zqvalis reliqvaÆDP (pet p. 1.).
, El) igitur LMN triangulum zqvîangulum triangule DEF,

à si"! chialant ABC chaumftribitue (pet 4. «135.19. " ’.

l ’ " :2901 w farinai-n. ;
PROP.

a



                                                                     

. . [BER ŒARTUS. ’ n;
mon 1V. mon.

ln data triangule circulum infcribere.

’ Si: Mn flinguât»: 486:
(morte! in triangule 486 tirai"!

Il üfiriéfleo l *
jConûruâxo. l

1. Seeentur anguli ABC, BCA
bihriam pet nazi CD, BD,
produaas usqve dam conveni- v

n ant in punflo D(per’9.l.),
a. a. [A punâo D ad reflets lîneu ’ ’

AB, 8g, CA ducamur perpendicularcl DE, DG, DH (P0:

A o la. 1. v ’ - Î * -
,, . 1 Demonfiratio.

01min; angllm ABC bifariam kans eh, erit mg. ABD r:
3:1;qu CBD (pet confina.) de porro «au. angulus BED:

l! re&o ans. BHD (per ax. 10.); duo igitur triangula DER,
W DHBlhabent duos angulos duobus angulis Estivales de unum.
h brus DB utrî’ ve commune, qvod feilicet uni æqvalium angu-

iorluml fubten ’ur: Cyan-e reliqva latera teliqvi: lateribuo
te zqvalia habebunt, fciücet latua E8 : laterî 8H , à lat: DE:
,,1 ’lat. DH (pet 26. 1,) Eadem ration: erit etiam DG : DE :1
A) DE: [deo ve centra D, intervallo autem DG ,- vel DE vel

enim DH eriptul circula; treuillait pet punas! E, H, G,
1, atqvef inhis punais tafias AB, BC, CA continget (pet coron.
.16, .); propterea etiam circula! in triangule ABC
,13 vers-M4»). - r’

.- 3934 en: fuiedau. la

e. a:

mur. V. mon; h
Cite: datura triangulum. circulons circum-

u faubert. ’ »
a



                                                                     

nô EUCLIDIS ELEMENTOR;

Si: 214-
, tu»: tri-

o a n gru-
,Inm Æ

C : ope»

tu cira
d A t u m

triangu-
lum dB
C rimailla circwnfiriôenj

.zConRruCtîo.’ , r
mua: AB, AC bifariam fecentue in punais n, a (Pa

.10. 1.); ’ .
2,!pA putréfie D, E, ipfn AB, AC ad «au: anguloe ducat»

.. tut DF, EF (pet n. 1.) t e 2 .
Demonfiratîo.

y Line: DF, EF, ad reâos augulos duâæ, velintra, trian-
g’ulum ABC, yel in trianguli latere BC, vel extra triangulum

ABC convenient in punao F.. I v t
1. Convertit!!! DE, EFintrd triangulum in panifia F (au,

Fig. 1.), 5 BF, CF, a4qutraga.r.nw
(banian: igitur AD elf æqvalie méta: DE; bififiam enim

flâa eft AB ( et confiruâ. ) , méta autem DF utriqve trian-
gule ADF, BlgF communie, à angnlus ADF æqvalil :mgulo
BDF (per to. un); erit bafis AF : bali FB- (per 4,. 1.):
Similiter ofleudetur de CF æqvalîs AF: ergo de BF :: CF:
ne; igitur FA, FB, FC.inter fe funt æqvales. ’

Qvare’eentro F, intervallo autem æ vali un! ipfarum FA,
FB, PC, circulus defcriptua etîauq pet teliqva punâa tranfibit:
atqve erit circulas cire: triangulum ABC circumfcriptus (pas

6. dei 4.) , , l » - - W l’z. DE, EF, nerveraient ira relia lima BC, in panât]: (a: i: p
a. 5p), 6 AFjungatur: Similiter demonfinbimue spi:

-..px x



                                                                     

.1

marin QUARTUS. "7.
faon: F eentrum elfe circuli circa’ triangulum ABC cir-

a cumfcripti. ’ j l3, DE, EF convertth extra tringler. ABC mufle! in puna.
F (ut in Fig. 3); à jungantur AF, BF, CF :

v Qyoniam igitur AD : DB (pet confie. ) 3 communie autem de
la angulm «au; DF; bafis AF bali BF æanliI erit ( pet 4’. r .)

Similîter demonflrabimus de CF ipfi AF æqvalem cm"
qvare de BF et! zqvalis CF, rurfua igitur centra F, intervallol
autem zqvali uni ipfarum AF. BF, CF, circulas defcriptul
etiam pet reliqva tranfibit punâa; atqve erit cirez trima:
gulum ABC circumfcriptue. ’

t ’Æod en: faderaient.

Corqllarium.

I Ex hie manifeflum dt, qvod , fi centrum cireuli lutta trim-
gulum acciderit, angulue BAC exiflenl in fegmento femicir-
eulo majore miner efi reéto: Si autem eeeîderit in reéla linea
BC, angulus in femicirculo reüus erit: de fi extra triangulum
ABC, angulus in fegmento miqore femicirculo erit major refit).
03m: fi datum tfiaugulum fit oxygonium, DF , EF intra tri-
angulum convenient: Sîn in eo fit augulu: reâul BAC inipfi

AC: de fifit major reâo, extra ABC, .

A PROP. V1. PROBL;
In date circula qvadratum Meribete;

Si: dans drain: ABCD : apnr- A
zet in tirade ABCD..qudratum
infiriiere. a

A Conüruâio. j V B D
1:. Ducantur Cireulî ABCD dime-

tri ad refit): angulos inter f: cAC, BD (per Il. I. )’3 l
2; Jungautur AB,- BC , CD, DA

(pet poli. 1-), * ’, ’ I 3 U ( * De



                                                                     

n: z EUCLIDIS ELEMENToç.

, Demonf’cratio. . v
Ogouiam E en emntrum . cireuli, qvatuor autem anguli a

centrant, E eoufllânti, (cil. AEB, AEDË DÉC, CEB (nm real

et confina.) i coqve omnes inter e le. ( n am);
* Sam ne: EA, EB, EC, ED funt æqvmper à? 1.) :

Triangula igitur 38A, AED DÉC, CEB funt inter fe 3:qu
Ha, ac proinde baller 8A, AD, DC, CB [ont æqvalel (pet 4.
1.); Cyan qvadrilaterum ABCD en æqvilaterum.
a Rurfue qvoniam «a. BD en diametçr eireulî ABCD ; erit

BAD ferraieireulue ; qvapropter angulue BAD reâus en (pet
gr. L); Cumvero eadem ration: demonflretut reliqvoc an-
galbe ADC, DCB, CBA etîam elfe naos; reflangulumigitur
en ABCD vadrilaterum; ofienfum autemlefl æqvilaterum elfe:
igitur qva ratum en ( er 29. dei, 1.) à inferiptum dl in cir-
cula ABCD (par 3. d’cf. 4.). A

agui en: peindra».

PROP. VIL PROBE.
Cire: datum circulum qvadratum cireumfctït

l

Si! un rimât: 13cv: opor- 1g A
ne cira JDCD circulais 1049er Y
une defiribere. ’ ’

. BConfiruého. ’

â (r) puma". circuli ABCD du:

dnmetri AC, BD ad ne.» inter a Ç K
feflanguloa ; à (z) pet puna:
A, B, C, D, ducantur ratât FG,
6H, un, K? çonflngenoea tirades ABC!) (pu-17.1.).

a r Demonfiratio, F .Qyonîam ne. FG circulant mondain: centre autem E;
fld-punâum comafiûa Aduâa en teûaEAî; mut manu
.6 A mai (et: 18- 3.) a

l p k Eh.



                                                                     

,z-nruw.

uhlan QYARTUS. a ne
i Dalle-r ration: de anguli ad purifia B, C; D faut Rôti.

Porro qvoniam angulue AEB efireâus, de EBG etiam reflue;
erit ( cr 28, r.) 6H fini ACiparallela; badern ratione & AC

au": a et! redis FK; qvare ’GH de FK inter falune panic

læ ( per 30. 1.). . ’. SîmIiter dehonfirafiitur à uttamq’ve ipfarum ’GF, Hlfipfi
fila? parallelam elle; ideoqve-61’. HK criant inter a» parait i

e a. ’ * a ’.Parallelogramma-igîtur fout GK, GC, AK, (F3 ,p 3K; a.
propterea GF: HK; 6H veto: W (per M. L). ’ ,

Et qwniam AC : BD(pcr rs.def. 1.)ch a: AC qvidem utrîqve
ipfaruîn GH,H( en même, BD veto zqvalîs utriqve 1 a?» "K.
utmqve igitur GHÆK utriqve GF,HK,æqvalis erit. Q1731? nivi-
laterum cil FGHK quadrilaterum. Dico de reâangulum e55: Yo”
miam enim wallaby-amiante: en GBEA atqvetangulua AE eû-
KW d: ip e AGB angulus reâus erit, (per 34. I. Similiter de-
monfh-abiluus angulos etiam, qvi ad purifia H, , Ffunt con-
fituti macs me: Reéiangulum igitur cit qvadrilaterum ra
"K; demonflratum autem et! à æqvilaterum: laitue qvadra-
à!!! fifi; ù circumferiptuul prieure-a en cirez eirculnmABCDs

and en: fatm
nomma. mon. n

In data qvadrato eireulurn infcribete.

C Si! du": quadrant!!! ÆCD: G A fi
oponce in ABCD fondra!» un». *
(in infèrüere. ’ r f È * . "

. B t DConfiruâio. -a..UmqeeeipfarumGH,j GF rece-
tu: bifariam", in punais A, B K c K
(pet 10.1.)? a w.a, Fer punâum A alterutri ipl’av a . , N A

i mm (3H, FK, parallelr due-tut AC, pet-punaisa: vero .
B dentue BD parallth alârntri GF, mi (per p. 1.)".

’ » 4 Dico :



                                                                     

l

- ne EUCLIDIS ELEMENTOR. ,
Dico zinnias centra E intervalle EA defcriptue qvadrato

iafctibetur. * -Demohfiratio.

, qvadrati FGHKlatm F6 a la G A j
’ teri 6H; ergo laterir FG dimi- X

dium 6A æqvatur laterio GH,
dimidio GB (per7.ax.), à: qvod v 3 . n,
miam reâa AC en parallela reéla:
GH, "en autem BD pataude t lrefla: GF ; en igitur AGBE paral- Il c lK
lelogrammum habens oppofitala-

, un æqvalilaa, l RÉ , Atue nem e AG : ateri Ar , a: la: on: lateri AE l (Pu 34a L)
Sed latin AG, â GB funt .ejusdem magnitudinis ( ut fupn

ohmfum efi); ergo de BE. AEÏunt æ valu (pet I. am):
l Eadcni ratione dcmonflrabitùr paralle ogramma elfe BHEC,

’AEDF, corumqve oppofita lacera elfe zqvalia,
latus nempe EH : laterî EC c et ! )’ &latus AF r. Inca en) P 34° ’

Qyoniam autem EH: GB, de AF: AG (perconflr.);
p p cm cdâmAÊB; (pet x. aux).

Sed 68 :DAVGC(ut fupra); ergo, de EC : ED. . n
Et rurfue, qvonîam ofienium cil, ibidem æqvallbul 569

GB lateribue, ’etiam zqvalia elfe Inter: BEq 559 (PINOT ü
tut lacera se, En, ne, AE crant’înter fe æqvallac. (une
eentro E, intervallo EA fi deEcribitur circulus, per reliqva
iman B, C, D qvoqve tranfibit, a: unuumqvodqVe qv’dmî-

me in punais A. D, C,Btan;eta datoqve kit!" V’dm°

infaime erit. , ’ A

If!

(qui en: jam...
mon 1X. PROBL.

Cire: datura qvadra’tmn, circulum- cîrçgmfcrii

ben. . , . -.n sal



                                                                     

l

F. -

v mata-is-

man Q-VARTUSQ.’ A dm

Sir. 34mm: jodlant» ACD: A
Oportet cire; quadrature ABCD;
uranium cireumferiôere. .

. D DConflruého. p
I v Imagantur AC, 13D, qvæ fein- ’

fvieexn in purifie E feeent. I ’ C
Demanda-ado.

Triangulorum ADC, ABC, duo latera (ont æqvalia, latin
(cil. AD :1 lateri A8; latus autem AC utriqve efl commune; ’
à qvoniam bafis BC etiam æqvatur bali DC, erit angulua

’BAC: angqu DAC: angulul igitur DAB bifariam (citas cit.
3 refît: linea AC, l y

Similitcr demonflrabimue unumqvemqve angulorum ABC,
BCD, CDA, bifariam feeari à reêtis Iineis AC, BD.
l (banian igitur sanguine .DAË angulo ABC CR zqvalin

, erit etiam anguli DABdimidium EAB :: EBA, dimidio nempe’
anguli ABC (per 7. an); ideoqve æqvalibue bise: angulil
oppofita l’inter: EA, EB inter le funt zqvalia (per "6.- I.

Eadem ratione demonfirabimue à’utramqve reflarum EC;
ED utriqve EA, EH; æTralem elfe : ergo qvatuor reâælinez’
EA, EH, EC, ED inter e funt zqvales.

Centro igitur E intervallo autem æqvali uni ipfarum EA,
E8, EC, BD circulus defcriptus etiam per reliqva purifia
tranfibit, atqve erit circumfcriptus circa qvadratum ABCD.

.9304 eut fat-indura.

mon X. PROBL.

Roitelet lriangùlum confiïtuere, habens me;
natrum angulorum, qvi font ad bafin duplum

teliqvi I . I ’
H I l I [fifider



                                                                     

,12: A EUCLIDIS ELEMÉNroa.

Ififiele: "(triplan JBD e)! ’
mflrnenlum, "Il: angnli’tï âtfin
JBDO’ BD! fin! dupliqua

v li d vermet» D48. p
Confltuê’tio. l

la, Ponaturreâa fivædamlinca’All,

à feeetur in punéto Cita, ut
reâangulmn cemprehenfum Tub ’
AB, BC, æqvale fit qvadrato ex

CA Qfl u. a): ’
Ceutre)A intervalle A8 circula! deferibatur. EDF, (pet

u FOR. î . .7.3, In circule EDF aptetnr "a: liner 3D æqvali: ipü AC

(pet 1. 4.); !4, jungantut DA,.DC: à triangule ACD eircumferibatue

circula ACD (pet s. 4.) i I
Demonûratio.

Osoniam reûangulum (ab AB, BC æqvale eü qvadratn
fiât: AC (pet confira). æ valis autem cit AC ipfi BD ; cri
rthaugulum fub AB, BC vale qvadrato refis BD. -

Porto, qvoniam extra eirculuul ACD film m cit punaisa
B, ab hoc autem punâo cadunt duæ rcâæ iriez BCA , BD,
qvarum altera qvidem circulum (cent, altera veto lin ces;
incidit. de qvia reflangulum lub AB, BÇ zqvalq cit qvadratq
refit BD; ne; igitur lino! BD circulum ACD fin purifie D

continu (Pcr 37- 3- l; ’
Rutfus qvoniam BD cireulum contingit, à a eontactuD

duel: efi reâa DC, erit angulus BDC zqvalie ci, qvi in alterne
circuli fegmento cenfiituitlr, videlieet angulo DAC (pet 32.

a): ’Cura autem’ amine BDC zqvaliu fit îpfi DAC, commu-
nie addatut CDA: tout: igitur BDA cit æqvalis duobus an"-
;ulir CDA, DAC. Sed hit ipfis duobus angulis CDA, DAÇ
adam æqvallt et! exterior angulue BCD (pct3 2. I») : ergo a:
uulueLBDA zqvalis et! ipli angulo BCD (pet l. ne), F

A h
«un



                                                                     

L

une (matos. il à un;
’ Itemm angulur BDA et! æqvalie angulo DBA (pet e. 1.),
nom lattas AFæqvale en lateri AD (pet 15. Clef. l.) ergo à

DBA ipfi BCD æqvalis erit. i . » .
Tres igitur anguli BDA, DBA, BCD inter le finit aqùlel
moniamtvero angulus DBA, vel (qvod idem en) angulue

DBC æqvalis cit augulo DCB; erit lama BD zqvale late’riDC

(per6. 1.5. * , 1 a Iy Sed reâa BD æqvalîs en refit: CA ( pet confina): ergo!
à DC zqvatur reflex CA : qvare à anguille CDA æqvalie en
’angulo CAD (pet 5. 1.): anguli igitur CDA , CADA film.

fumpti ipfius angoli CAD dupli funt. , r V
A Bit autem à augulus BCD æqvalis angulil CDA, CAB fimll ,
fumptie: ergo à ang. BCD duplue en ipfius CAD. A

Sed angulua BCD cit :qvalis alterutri ipforum BDA . DBA:
qvare 6: alteruter ipforum BOA, DBA ipfiue DAB (velCAD)

en duplua. ’ . . "Ifofcelee igitur triangulum ADB conflitutum en, habens al-
’ tenlttum cornu]: angulorum, qui fun: ad bah BD geli-

qpi. 9304 en: furetai.

PROP. XI. PROBL. ’ ’

ln date circule pentagonum zqvilatetum. ai

:qviangulmn inhibera , -
Si! il": finit]!!! JBCDE:

4 A I lquartet in-ABCDE circula pentes:- I ’
un "vibreras: 8’ 1711345381001 .. g *

Infiriéere. E’ Confiruâio. -

x. Ponatut triangule": ifofcelea

c D G HFGH habens alterutrum angule-
. l A mm ad G, H duplum auguli, qui

eûad F (petto. 4.).
3, In circule date infctibatur tria un ACD triait. a

FGH quiangulum (pet 2. 4.); mu! ’ I ado

me



                                                                     

[24 . EUCLIDIS ELEMENTOR.
à. me; ad Barn ACD , ADC fecentur bifariam mais ce.

D8, eccurrentibul citcumferentia: in punais B , E; (pet

9. 1.); a A Aa. Dueantur ne: AB, BC, DE,.EA.

Demoniiratio.
r. (banian! uterqve angulorutn ACD, CDA duplus eh an-

.uli CAD, de feâi flint bifatiau), à nais liueis CE, DE ( et
confira); qvinqve anguli DAC, ACE, ECD, CDB, BDA d’un
inter fe æqvalea. Æqvaler autem anguli æqvalibus circum-
ferentiir infiltrant ( pet 26. 3.) 3 qvinqve igitut circumferentiz
AB, BC, CD, DE, EA’" æqvales flint inter (e. ’ Sed æqvalee
circumferentias æqvales «a: lineæ fubteudunt (pet 29. ;.):
ergo à qvinq’ve refis: lineæ AB, BC, CD, DE, EA inter (e
funt æanlel : æqvilatetum cit igitut ABCDE partage:

nm. , »and primo en: demanflr.

2. (banian: eireumfcrentia’ A8 æqvalis efl titcnmferentiz
DE (ut fupra ofienf. ) , communie addatur cireumf. BCD. rota
igitur ABCD citeumferentia toti circumfercntiz EDCB en

æqvalis. ’ a
Circumfercntiæ qvidem ABCD infifiit angulul AED, cit.

mmferentiæ veto EDCB infifiit angulusuBAE: ergo de BAS
mgulur en æqvalis angqu AED (pet 27. 5.). I

Eadem ratione de unueqvjrqvc angulorum ABC, BCD, CDE
altetutri ipforum BAE, AED et! æqvalis : æqviangulum igitur
en ABCDE pentagenum. figeai 210 eut Jeux. , p .
y In date igitut circule iul’ctiptum cit pentagonaux zqvfla-

cerna: de æqviangulum. flood en: fuiendum.

mon X11. mon.

Circa datum circulnm pente onum:æqvilate-j
rrum &æqwangulum cucumfcri etc.

Sir

, l.



                                                                     

fl-Ê

in r
Ai

:D’

i pull IFC, de augulu

LIBER (minus. m
Si: Jeux circula: ABCDE : apar-

tet dru circula») JE C DE pentago-
au»: [qvildleflem 6’ quinza-
Zurrr eircurnfl-ribere.

ConfituËÏio;

l. Intelligatur citeumfetentîa total
circuli in qvinqve pattes zqva4

. les divili pet purifia A, B, C,
D, E pentagoni circule infcripti
( pet u. 4. ) ;

a. Fer punâa A, B, C, D, E ducantut refit: circulutn conflua
gentes GH, HI, 1K. KL, LG (pet t7. 3.); ’

i3. Sumatur circulil centrum F (pet 1.3.);
4. Jungautut F8, FI, FC, FK, FD (pet r poll. ) .

Demonfiratio.
1, Qvoniamteâa 1K contingit eirculutn in punâo C, à

â centre F ad contafinm i duéh efl FC ; erit FC ad ipfam 1K
, erpendiculatis (pet 18. 3.): refinaigitut el’r utetqve angu-
firrum, qvi faut ad C. ’ p

Eadcm rationc de anguli, qvi ad punch B, D funt reéti. A
Cam autem teâus cil angulus FCI, erit qvadratum redû:

FI zqvale qvadrato reflet F01 andr. refit: CI (pet-47.1. ),
I Enndem 0b caufam qvadtato "à: FB 1’ qvadt, rcélæ B!
zqvale cil qvadratum teélæ FI: qvate qvadratum retira FCf
qvadtat: rafla: CI æqvalia (une qvadtatœteâz FB, f qvadrate

refit B! (pet I. un). .Sed «a: FC æqvalis cit reâæ F8, ideoqve qvadratunr
"en: FC æqvale qvadtato reâæ FB: qvare qvadratum reli;
qvutn me): Bi æqvale cit teliqvo qvadtato ne: CI (pet 3.
a); æqvalis igitur en recta Bi ipii refit: CI (pet 8. ax.). 3

Qy0niam veto in duobur triangulis FBI, FCI (lute refit
F8, Bi duabus FC CI funt æ vairs, Communie autem utri-
qve FI ;I erit augulus BFI zqva .5 angulo IFC, ü àngulus BIF
zqvalis angulo FIC ( et 8. t). Duplus igitur cil BFC In-

s BIC duplue ipfiur FIC. - .1
Eulem rationne à angulus CFD duplue en anguli CFK,an-

plus veto CKD duplua ampli CRI-i4" ’

’ . t



                                                                     

* "6’ EUCLIDIS ELEMEN’POR.

rEt avoniam àii’ciiinfercntia BC circumferentiæ DC efl æqva;
lis(pcr pauma), à angulus BFC angulo CFD æquli: erit

(Per27.-3.)g- i m ’ * iAtqvi angulu: BPC lupins cit aigu" IFC. angullh veto;
CFD dupius ipfim CFK (ut (un: ): æqvalis igitur cfi 1n-
gulus IFC 3:25qu CFK ( par 7. a. ). , l

56m igitur duo triahgufasl’lc, FCK habentia duos aigu;
los duobus angulil nivales, alterum aira-i, à unum latin un!
bru-i nivale, qvod 191i: commune efi ncmpe FC, ergo à
rielqva latera reliqvis humilias zqvalia habent, à’rdiqvum an-
gulum reliqvo angqu zqvalem (perl 26.1.): «à: igitur [C
gamma. l’eût CR, à angulus FIC :qvalis angulq me.

Qvoniam autan: IC et! æqvalia mât CR , erit [K ipfiul 1C
du la.

Enfile!!! mime a HI ipfiut B! duph oftendetur. a
Rai-fus qvoniam B! oflenfa cil æqvalis ipfi IC, iatqve

a! 1K qvidem dupla «a: 1C, HI vero dupla ipfilu BI; erit
fil ipfi 1K æqvnlis (pet 6. 32.). - ’L

i Similiter a: unaqvæ ve ipfarunl 6H, GL, LK oflendétur
i zqvalis alterutri HL] : æqvilaterum igiturefl GHIKL pui-

lagonum. flat! primo en! demanflrpxdun, V -
l z. Qyonîam angulus FIC efi æqvalis angulo FKC, &oflen.

a fus en ipfim qvidem FIC duplus angulus HIK; ipfius vero
ËKC duplus IKL. erit à HIK angulul angulo IKL æqvalis
(par 6. am).

Simili ration: chemina: a: nnusîvîsqve ipformn IHG, ’
HGL, GLK, alternai HIK, IKL æqva in : Qyin ve igitur an-
nli GHI, HlK, IKL, KLG, LGH inter fe En: æqvales.

E130 æqvîangulum cit GHIKL pentagonum. agui un erit

demnflundam. ’ *’ Qyzre cirez circulait: ABCDE datant circumfcriptum’ dl
gmugmum zqvilatemm & æqviangulum. i ’ .-

9304 en: faimdn..,

v mon X111. mon.
la data pentagone a: vilatero a: a vungulo’

circulùm hifcribetc, a . q 4 ,,
. x ’ t I h .. i ’z



                                                                     

men QUARTUS. , 3:27
Sii datant prnugonum Aqm’h- v.

un!» 6’ typimgulum JBCDEL
apura! à! JECDE penttgono cir-
culant infiribm.’ .

* Confiruâîo. .
li Uterqve angulorum BCDgCDB

a mais CK, DE bifariam fen-

tur(per9.r.); I. . .3. A gonfle I, in’qvoconvemimt V , ,
inter [e Cg Dt, dam ne: .

I . l ’Demonfirano» , .
Qyonhm WÎÎIÎIIS BC "le dl» litai C!) I

Lypoth.), d: latin 1C commune, uo iîitur trimgula
ICD tubent duo latera zqvalia, altean a tari, habent veto à
angulon BCI, .DCI inter æqvalia lattera BC, CIà CD., CI com-
prehenfol zqvach: qvare bans Bi bali D! en :qvaliu, à ’
triangulum BIC avale triangule BIC ., à teliqvi angull
teliqvi: ampli: æqvalu, qvibm æqvalia latenâfubtenduntut
(pu-4, L): napalm igitur CBI 311;qu ’CDI æqvallI erit.

L Çlxn autan: angulus CDE anguli CDl cl! «lupins (par
conflit), à sanguins qvidem CDE angulo ABC æqvalic, angine
lus verra CDhngulo CE! ZquÎi ; erit à CBA angulul du lus.
mguliICBlî’ac propterea angulus. ABI angulo IBC 291551:
angulus igiturABC bifariaut (cœur à Inca [inca Bi.
.’ i Similiter denœflrabiturd: muqvcmqve augulomm BAI,
AED à mâtin lineis 1A, [E bifariam (cari. ,ltaqvc à purifia
l ad recta: limas AB, BC,. CD, DE, 5A «incanta: perpendi-
ambres m, IG, 1H, IL, 1x.

Radin, qvoniani angulm 6C! dhcqvalit augulô HCI (pet
Emilia), à rafla: lGC reflo IHC æqvalil (pet Io. un);
erunt IGC, IHC duo triangula du!» anguloc duobm lupin
taule. kabuki: à unau ht- uni ’hteri male, moutonna:
Ici in! 1C, qvod utriqve aquilin: angulornm fubœndnturt
une à nliqva lutera reliqvislatcribul zqvælin hahebunte "P

v qva erit pan-W 16 .vpcrpcndimhd tu (W

364.) ,y N lt, j o ’ . I M
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Similiter ofiendetur et unaqvæqve ipiïrum IL, 1K, IF,
æqvalil alterutri 1H, IG, qvinqve l’imr refit une: IF, IG,
1H, IL, 1K inter fe fun: ’æqvales. i I . ’

Cyan «me I intervallo autem æqvali unî’ipfarum IF;
IG, 1H, IL, 1K circulus defcrîptus etiam lier reliqva tranfibit

- purifia, &reétas lincas’ AB, BC, CD, DE, 5A continget, pro-
lpterea- qvod auguli ad F, G, H, L, K funt mai.

- In duo igitur pentagone zqvilntero à æqviangulo cireu-

,lus cit infcrigtus. ..agar! en! ficimdum.

mon XIV. mon.
Circa datura peutqgonum æqvilàterum &æqvîqf

angulum cnculum cucumfcnbere.

Si: 14:10;: patapon»: en»? A
litera»: 6’ lqvùngulum ABCDE .
opime: tin-a parangonna» ABCDE
circula!» circumfêriben,

Confiruâio.
t. Uterqve BCD, CDB angulo- A

rum- bifarjam a redis linçis CF, D
DF fecetur (per 9. 1,) ; c

’ B 1

* n z. Apuncto F, in qvo eonveuiunt
recta: CF, DF, ad Punch B, A , E, diminue F8, FÀ, FE.

Demonflratio.
Similiter, ut in antecedente prop. 1;. ,I ’demonflrabîttri

unmuqvemqve angulorumACBA, BAIE, AED , à rech limât,
DE, FA, FE bifariam [cari

thvoniam Ingullls BCD angulo CDE en æqvalis , au"!
efi anguli BCD dimidiul tumulus FCD, anguli veto CDB
dimidiua CDF; erit FCD angulus zqvalis angulo FDC (pet I
7. Il): qui: à latta FÇ lateçi men nivale,

l L Eider:



                                                                     

tel-BER ŒARTUS. A a,
A Euler]: ratione demonftrabitur unaqvæqve iplàrum EB, FA, .L
FElæqvalis alterutri FC, FD: qvinqve igitur refit: line’æ FA,
F3, FC, FD, FE (ont inter fe zqvales. Ergo centra F a: in-

’ tervallo æqvali uni ipfarum FA, FB, PC, FD, F5 cil-euh...
defcriptus ctiaxn per reliqva traniibit punch, eritqve circum.
[criptus cirez pentagonal zqvilaterum de æqviaugulum ABCDE,

Æ. J. ftritndlm. v

mon XV. mon ,
In dato circula. hexagonum æqvilateruin la:

çqviangulum infcnbere.

Sit data: (initia: ABCDEF:
oportet in circula ABCDEF bexa- ,
goum» lqvilaternm 5 lqvinngu-

(un infiriôere. .
Confimâio.

1, Sumatur circuli ABCDEF cen-
tram G (pet 1.3.);

’z, Ducatur eirculi ABCDEF dia-
meter AD; a: eentro D intervalle autem DG defcrîbatur
circulus EGCH (per ;, Pan. )9.’ .

a: jungautur AB, BC, CD, DE, EF, FA:
Dico hexagouum ABCDEF æqvilaterum elfe a: zqviangu.’

(nm. . l.Demonilratio.’

1. Qyoiliam G ce «mm cireuli ABCDEF, D vero en
eentruù eirculi EGCH erit Refla GE E: GD, de refila DE :z
GD (pet If clef. 1. )., ideoqve renfla GE r. reâæ DE (peu.
31.): æqvilaterum igitur cil GED trianguluui tresqve ipfiu:
auguli EGD, GDE, DEG fun: inter fe æqvales (pet 5. 1.)

Saut autem à hi fiefs anguli finiul fumpti zqvales duobus

” l I ’ angu-n

r l i l

A punais E , C pet: centrum G ducantur reâæ 58, CF; l
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argalis mais (pet 32.1.); unutqvisqve igitut ipforum trium
angulorum EGD, GDE, DEG, efi tertia pars duetum teflerum.
, Similitet oilendetur triingulum GCD cire æqvilaterum,

. ejusqve tres angules inter [e cire æqvalec, à: unumqvemqvc
horum angulerum DGC,,GCD, CDG cire tertiam pattern
duorum reüerum .- qvare due anguli EGD, DGC (un! inter

le æqvales. .(banian: refila CG infifl’em reâæ EB anguler, qvi fun:
deinceps CGE, CGB, duohus teéiis æqvales efficiti angulus
autem CGE æqvatur angulis EGD, DGC, qverum unusqVis-"
qve efl una tertia pars duorum rcüorum; reliqvus igitut
311ng1]! CGB erit etiam nua tettia pars duotum refletum:
qvare anguli EGD, DGC, CGB, fun! inter fe æqvales.

Cum veto anguliBGA, AGF, FGE ipfis EGO, DGC, CGB
angulis ad verticem (in: eppofiti &, propterea èqvales (pet
un); fex igitur anguli EGD, DGC. CGB, BGA, AGF,
FGE fuut inter fe æqvales: a: fez proînde circumferentiæ AB,
BC, C D, DE, EF, FA, qvibus ilti æqvales anguli infifiunt, inter
fe flint æqvàles (pet 26. 3. )., ’ ,

033: autem circumfcrentias ipfas æqvales fubtendunt refit
lineæ AB, BC, CD, DE, EF, EA, etiam æqvales flint ( pet 29.

4,): qvare zqvilatetum vit hexageuum ABCDEF. and
primo en: dtmondr.

2. Qçoniani circumferentia AF æqvalis efiyeircumfetentiè
ED, cemmunis’addatut cirsumferentia ABCD’: rota igirug dg.

eumfcrentia FABCD æqvalii eR teti circumferentiæ EDCBA
(pet 2. ax.); à ptepterea. qvi æ valibus ipfis cireumfetcxi-
tüs iufiflunt pugilli AFE , DEF æqva es (un: (pet 2.7. g.).

Similitet oflcndentur ô: teliqvi anguli hexageni ABCDEF
figillatini æqvales altetutti ipforum AFE, DEF; efl igitur
zqviangulum ABCDEF hexagonaux.

flood sala en: demanflr.

In date igitur circule infcriptum efl hexigonum æqviiatec y
film de zqviaugulum. ,flwd eral-chimdum.

Corollarium.
Ex hoc manifefium cit hexagoni latus circuli femidiametro

ræqvale elfe. ’ ’ I
Et
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. Et fi pet purifia A, B, C,-D, E: F ducunus’ contingentes
euequm, cite: circulum ciréumfcribetur hexagouum æqvila-
terum à: æqviangulum, ad moduln connu qvækde pentagone,
me: flint. Ad qvorun: modum etiam date hexagone ,cir-
eulum infcribemus ù circumfcribemuv,’ , 7 .

PROP. XVI. PROBL.’

lu date circule qvindecagonum æqvilaternm
8: Væqvnangiulumb infcribere. , ’

. sa datai cirtulur’ 43cv apor-
tet in tir-ale ABCD qvinütcngo-
un": lgvilalerm 6’ tqviangulum
Maine.

Confituüio.

l. Circule ABCD infetibatur tri-
angulum (æqvilatetum ACD: ’ , y

CF" 3» 4")? ’ A r ,z. Eidemi circule infcribatur etiam pentagenum æqvilaterum

(pet n. 4. ). a I v3. Cireuipfcrenth BC dividatur bifatiam in punéte E (pet

3o. 3. ; . ’.Dico uttumqve nâamm BE, EC elfe latus qvindecagoni ,

circule infcribendi. I l A
A Demonfitatio.

si ton circuli eitcumferentia in qtindecim paires æqva-
le: feéia ceneipiatur, trianguli æqvilateri lattis, AC ab ipfis
zqvalibus ,qvindeeim partibus auferet pattes qvinqve æqva-

les; . f IPentageni veto æqvilateti latus AB earundem partium
ces patte: æqvalea auferet, circumfereutia igitur A8 laterid.

. I a. - pen-



                                                                     

*zqi’iangnlum (pet 2.7. ;.)..
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peuta’goni a circumfetentia ABC Iateristtianguli ablata,
"qvetut citeumferentia BC,. diras pattes decimas qvintas rotin;

. .eitenli citenmferentiæ cemprehendeus: qvare, ipfa BCvcir.
’enmferentia in puné’te B bifariam «cela, erit nttaqve méta.

tum BE, EC una’ decixna qvinta par: tories cireumferentiæ

ABCDA. ’ ’Si igitur date circule ABCD in continuum aptentur
lineæ æqvales uni ipfatum DE, EC (pet L 4.), un in
ipfe infcriptum qvindeeageuum æqulaterum , d: fimul

au); mu faimùn, v
Ad modum autem eorum, qva diéia flint de pentagone,

fi pet circuli’divifienca duumus. refilas limas circulum con.
tingerites , titra ipfum citeumfcnbetut qvmdecagonum nævi.
Iaterum de 2 viangulum. Et infuper ad modum cornai, qva:
diéta fun: de pentagone, date qvindecagenepæqvilatete d:
zqviangulo circulum infcribemus à erreumfcnbemut.
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’ ,, LIBER QUINTUS. .
’ VDEFINI’I’IONFS.

la Par: cil magnitude magnitudinis, miner
majori’s, qvando miner inaptem metitur. -

2. Multiplex cit major minons , qvando minot
majorem metitur. l ’3. Rani e11 dûàrum mâgnîtudinùm ejusdem gene-

, tu fecundum qvantuplicitatem mutua qvædanl

p habitude. z4. .Rzztionem inter [a magnitudine: habere. dîcuntut,
. qva: multiplicatæ feunvieem fupetare pofïunt. ,

5. Il; cade»: ration: magnitudinn elfe dicuntur,
prima ad feeundam 8: tertia ad v’ qvartam g.

vanda prima: 8: tertiæ æqve multiplices,
- ecundæ a: qvartæ æqve multiplices , juxta
qvamvis multiplicationern , rutraqve utramqve
velum fuperant, vel una zqvales flint, val
una deficiunt inter le comparatæ. ’

5. Magnitudines , qvæ eandem rationetnhabent;

proportionale: veeentut. i. 7. Qvando autem æqve multiplicium multiplex
V prima: fupetaverit multiplicem fecundæ, mul-

tiplex autem tarti-a: non fu eraverit meltiph-
’cem qvartæ : tune prima adjfemndam majore»!
habete dicitur miment, qvam renia ad qva’r-

tam. . xa. Proportio efirationum fimilitudo. ,

. - l -l 3 9. Ptoc
a
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9. f[’(îciiportio in tribus ad minimum terminis con-

1 . ’ .-16. Si tres magnitudines fint proportionales,pti-
ma ad tertiam duplicata»: habete dicitut mao-
ném ejus, qvarn habet’ad feeundam. A

i Il. Si qvatuor magnitudines fint proportienales,
prima ad qvartam. triplicata»: habere dicitur

. rationem.ejus, qvam habet ad feçundam; &fiç
deinceps une amplius , qvamdiu proportio ex-

.Ritetit. . il12. Homolagæ magnitudine: dieuntut antecedente:
qvidem antecedentibus, confeqventes veto

i confiaqventibus. ,
x 3. Alterna ratio efi fumptio antècedentis ad’àn-

tecedentem, 8: confeqventis ad confeqventetn,
14.11n71erfa ratio cit fumptio confeqventis ut ante-

cedentis, ad antecedentem, ut ad confeqven-

’tem. ’ I -1;. Compvfitia rationi: efi fumptio antecedentis
’ una cum confeqvente tanqvam unius ad ipfam

confeqventem.
16. Diw’fio rationi: cit fumptio exceflus , qvo an-

tecedens fuperat ceufeqventem ad ipfam con-

a feqventem. lv I7. Converfio rationi: efi fumptie antecedentis ad”
I exceffum, qvo antecedens ipfam confeqven-

tem fuperat. . l13. Ex aqualitate ratio en: , qvando pluribus
exifientibus magnitudinibus 8: aliis ipfis nu-
meto æqvalibus , fuerit, ut in primis magnitu-
dinibus rima ad ultimam, na in fecundis
ma nitu inibus prima ad ultimam. VEL
ALiTER : Sumptio extremarum pet fubtra&ioo

nem mediarum. r 19. 071l

i
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19. Ordinatacproportio cit: qvando fuerit ut au;
I tecedens a cenlëqventem, ita antecedens ad

eonfeqventem; ut autem confeqvens ad aliam
qyampiam, ita cenfeqvens ad aliam qvam-

piam. ’ N. -se. Perturbata veto proportio eli, qvando, tribu:
exilientibus magnitudinibus, ô: aliis ipfis nu-

. more æqvalibus, fuerit, ut in primis magnitu-
dinibus antecedens, ad confeqventem, na in
fecundis magnitudinibus antecedens ad cen-I
feqventem: ut autem in primis magnitudini-
bus confeqvens ad aliam qvampiarn , ita’in fe-
cundis magnitudinibus alla qvæpiam ad ante-

cedentem. a
PROP. I; THEOR. ,

Si fuerint qvotcunqve magnitudines qvotctm-
ve magnitudinum æqvalium numero, lingule:
ngulatum ,æqve multiplices; qvam multiplex

cil una magnitude unius, tam multiplices errant

et omnes omnium. -
Jim palanque magnitulinn - » C

J8, CD, yachting!» mugnitudi- ’
arum E,-F, gradin» plumera flan. A
gullfinguldrum lqw multipliai: E H p
Dico peut» multipltx cf JE rififi»: G
E, un: nymphe: MIE 6’ 48, CD . I ’ h

ipfinim E, F. B DDemonfitatio.
Qvoniam A8 son multiplex en ipfius E , atqve CD ipfiul

F (pet hypoth.); qvot magnitudines (un: in AB æqvales ipfi
E, ter etunt à in CD zqvales ipli F.

I I 4 Divio
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Dividatur AB in pattes ipfi E æqvales, qvæ fint A6, G83.
CD veto dividatur in partes æqvalea ipfi F, videlicet CH, HD t
erit igitUr. multitude partium CH, HD æqvalia multitudiui

ipfilrum AG, on. 4a Rurfui qveniam AG en æqvalia E, ù CH :eqvalia F, crut
dz AG1-CH zqvales ipfis EfF (pet 2. aux); ’

Eadem ration: GB cit zqvalis E, de HD ipfi F; fluet isi-
tur de GBfHD æqvales ipfis ETF (pet z. ax. ). r v

Qyot igitut funt in AB æqvalee ipli E, tot funt ù in AB1’
CD æqvales ipfia ETF : qvare qvam multiplex en AB ipfiul
E, tam multiplieea erunt de ABfCDipfarum E-I’F.

l and "a: demonflrudau.

PROP. Il. THEOR. .
Si prima fecundæ æqve multiplex fuerit atqve

tertia qvartæ, fuerit autem a qvinta fecundææqve
multiplex atqve fexta ovattæ, ermit etiam prima
a: qvmta,.fimul fumptæ, fecundæ æqve multi:
plices atqve tertia 8: fexta qvartæ. z

Si: prime 48 13mm C que
mabiple: .6:ch tarti; DE am
F,- utnn 6’ geint: DG «and!
C que multiplex Juge: fixa EH
guru F : Dia primant. AB 6’ ,
’UÏMM Bûfimælfiinptnfmdl 3
C 17v: multiplier: (fi, arque ter-
film DE 6’ fixa»: EH , in»!

[MM-f, par" F. I IDemonfitatio. a ’10 H t
maniant AB æqve multiplex en iplius C latqve DEipfius

F (pet hypoth,); qvet maguitudinea flint in AB æqvales C,
tot etunt d: in DE æqvalea F. p ’ fi

Eadem ratiçne à qvet fun: in DG æqvale! Ç, (et à in EH

orant zqvalea F, x * flot
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Ogot igitut funt in rota AG æqvales C, tot erunt de in

tota DH æqvales’ F. ergo qvam multiplex cit AG ipliue C,-
tain multiplex el’t DH ipfins F.

Sed toti AG æqvales funt prima AB de qvinta BG fimul
filmptæ. teti autem DH æqyales funt tettia DE d: fexta EH
fimul fumptz : Qvare prima de qvinta ABfBG, feeundz C
que multiplias erunt, atqve tettia de fexta DE’l’EH avait:

F. and eut demonflrtmlum. . «-
x

SI printa fecundæ æqve multiplex fileritfit Ve
tettia qvartæ, fumantur autemræqve multiplices

t primat ditettiæ; erit a: ex æqvo fumptarum titras: ,
qve utnusqve æq’ve multiplex, alteta qvtdem reg;

cundæ, altera veto qvartæ. .
Sir. priant A finaude B que il

multiplex, figue nm"; C peut; lD: 6’ [lamantin ipfirum A, C que IF
multiplier: EF, 6H: Dico EF .1900
nultrplirem (jà ipjiu B, a 6H

iffilfl D. x . L hDemonl’ctatio. i Î Il I
Œoniam EF æqve multi lex

eli ipfiua A, atqve 6H ipfiusPC; B E C D G
qvot magnitudinea funt in EF àqvalea A,tot etuut à in GH

æqvalei C. l t ’Dividatut EF qvidem in magnitudines ipli A zqvalcs EK,
KF; 6H veto dividatnt in magnitudines æqvalea ipfi C, vide-
licet GL, LH: erit igitur ipfituin EX, KF multitude zqvalia .. I

multitudini ipfarum CL, LH. " ,
Et, qvoniam zqve multiplex cit A ipfiua B atqve C ipfiue

D, æqvalis autem EK ipfi A, erit EK æqve multiple: ipfilla a

B :1th GL ipfius D. "Eade ratiene æqve multiplex erit KF ipfins; B, atqve L11 l
iplius D. Cum igitur prima EK (five A) (annula: B. æqvo,

. r A 1 S t auna
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multiplex efl atqve tertia CL (five C) qvartæ D; cl! autem
à qvinta KF [etundz B æqve multiplex atqve fut: Lquar-
(z D: exit a: compofita e prima a: qvinta EF fecnndz B
:qve multiplex atqvc tertia d: fexta GH qvarrz D ( peu. s ).

Si igitur prima feeuudæ æqve fuerît multiplex atqve tex-tin
qui-t2, fumantur autçm zqve multiplices prima: d: tenir,
flint ex æqvo fumptarum utraqve utriusqve zqvçmultiplex,

l alter: qvidem fetundæ, alter: une qvmæ.
âge! en: leucnfir.

PROP. 1V. THEOR.
Si prima ad fecundam candemhabeat rationen!

qv.atn tertia ad avartam, 8c .æqve multiplicesi
pnmæ a; tarti: a æqve multxplices fecundæ a:
qvattæ, Juxta vamvis multiplicationem, candem
rationaux habe un: inter fe comparatæ. l

l

Prima A 41 féminins B amie»: V
ratiner» baba! qva»: Inti; C 4d
partant D, 6’ finmmtur infatua
guidai A, C manip: 170e mul- I

1 aphte: E, F, ipfirum mm B. D l K
4111 ununçvzlçvt multiplia: G, H: Il

E

l
A

rap-1H

Dico E ad G in (fla ut F ad H,
Demonûratio,

.Sumantur ipfarum qvidem E, F
zqve multiplias K, L, à ipfarum
G, H zqve multiplias M, N.

. Œoniam igitur E æqve multiplex efi ipfins A atqve Fipfim
C, lfumantur autem ipfarum E, F æqve multiplias K, L. erit
K æqve multiplex iplius A 3(qu ipfius C (pet 3. 5. ).

Endem rationeM æqve multiplex erit ipfiusB atqveNipfim
D. Et qvoniam el’t ut A ad B in C ad D, fumptæ autem
flint ipûnlm A , C æqve multiplices K, L, a: ipfarum B, D
dia utcuuqve æqvc multipliez: M, N : Si K fupem M,fu ç-

* u

un 634-44 gag-4....Un Inn-1
f

OH’Ho-n-



                                                                     

i t - LIBER QVINTUS. Î t 1-3;
rabit &"L iplintan; &kfi æqvalis, æqvalis; d: fi minon, minot v

.p erit (pet 5. def. 5.).

sur-"n

a.

C Qü’

a a
wfu

Suntqve K, L,fiqvidem iplarum E, F æqve multiplices; M,
N veto ipfar’um G. Haliæ utcunqve æqve multiplices: ut igl-
tur E MF G, in erit F ad H (pas clef. 5.).

(En: fi’primaad fecundam tandem habeatirationem qvam
tertiaiad qvartam, æqve multiplices prima: à tertiæ ad æqve
multiplia-s fccundæ de qvnrtæ,- juxta qvamvit multiplicatioç
leur, emdèm rationem habebuut inter le comparatæ.

290d tu: demonflr;

Corollatium. AŒoniam ligitur demonfiramm. efl’, fi K- fuperat M, a: L
ipfam N fuperare; à: fi zqvalin , æqvalem elfe ; à: fi minor,
minorent z confiait. etiam fi M fuperat K,..& N [apeure ipfam
La à: fi æqvalis, Væqvalem elfe; a: liminal. minorem: a:
prOptexea ut. G ad El, ira erit H ad F. Ex ho: manifefluui
cit ;. fi qvatuor unagnitudîuet fint proportionalel, à: inverlï

prbportiouales émut. l I i I ’
mon V. THEOR.]. ,

Si magnitudo magnitudipis 2le multiplex-
tfit atqve ablata ablatæ; ent.&ire11qva teliqva:
agile-multiplex atqve tata tonus. ’ l

Sir magnitude JE magnitmli- A l
mît CD 17:0: multiplex 4:70: 46- l
[au JE 4514:; CF : dico 6’ reli-

gvnm EH reliqu FD 11v: muI- ,c
ïzplicem tflê un: totarq AH tatin: . i E

- F

B D
Demonfirano.

Œam multiplex enim cl! A5
ipfius CF, tain multiplex fia]: et

E8 ipfius CG. iEt qvoniam Mi saque multiplex en ipfiut CF, atqvc A!
ipfiut GF (pet 1. 5.) 3 ponitur autem AH æqve multipËFx
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CF atqve A8 îpfius CD; æqve multiplex efl AB utriutqve
6R, CD: a; propterea GF ipfi CD cit æqvalit. Communio
enfanta: CF: reliqva igitur GC æanlis efl reliqvæ DE.

flaque qvoniaxn AE æqve multiplex efiCFet ve EB ipfiue
(3C, efiqve GC æqvalis .DF; etltAE, æqve multiplex CF ulve

EB ipfiul FD. i - ’ I ’ ;iÆqve multiplex autem ponitur AE ipfius CF atqve A8
ipüus CD: Ergo E8 en æqve multiplex iplius FD ’atqvc A3
ipfius CD :u &’reliqva igitutEB reliqva: FDC æqve muldpla
en atqve tata AB totîus Cl),

Qui nat’ùmoqërn-zluny.

, . mon in. THEOR.

Si du: magnitudines. duarum magnitudînum
l æqve multiplices fint, 8e ablatæ qvædam tint
earundem æqve multiplices : enim a: teliqvæ ver
eisdemïæqvalesi, vel ipfarum æqve multiplices. I

Si": du magnitudiuç: AB, CD, lu- - A K l
un m4 itudinum IF, F que multi-
pliât, bisât: JG,CHur4n.Jem (Fig: G
a, E, que,aultiplicn: Dico 6’ 7di- H i
"a: GB, HD ce! t’pfi: E, F, l’UÇIt: J
(fi, en! ipfdnnn 190e muftiplien. B t3D

I, Si: enim primun’ GB 591’411? Et
(nid. Fig. 1.): de. a: HI) ipjf Feflë C
quint. l ’ ’ (Pipi G. HI

t Demonflratio. y B D E
Fonatur ipfi F æqvalis CR. ,
Qyoniam AG æqve multiplex efi (

Ëfiul F atqveflCH ipüut F, efiqve GB qvidem :qvalis E , C
veto zqvalis F (pet confine.) erit A8 æqve multiplet

ipfiutE atqve HK ipfius F (pet z. 5. ). -
. rÆqËe (autem;1 mu dt’iplu pouitur AB ipfius E atqve CI)

xptus. eryo,i H kil ’x am: CD au )ergo K zqve pmu p ex et! tpfiusF l

. l
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. Qvoniam îgitur umqve ipfarum KH, CD cit æqve mul-

tiplex ipfius F, erit KH æqvalis C D : communia auferatur CH.-
ergo reliqva KC reliqvæ HD ef’t æqvnlis. l -

Sed KC cit æqvglis F. HD igitur ipfi F efiæqvalis. i

erit.
3. Similiterldemoufirabimus Il GB (ut in fig.z.) multiple:

fuerit ipfius E, à HD ip’fius F’æqve multiplicem elfe. *
Si igitur duæ magnitudines duarum magnitudiuum æqvè,

multiplia! finit, à: ablatæ qvædam finit earuudem æqve mal. 4
tiplices : etuut a: reliqvæ veliisdem æqvalel,vel ipfuumæqve’

L multipliees. agui en: demonfir. i
PROP. ’ V11. THEOR. .

Æqveles magnitudines candem habent tuiez
Item ad canaient, 8: eadem ad æqvales.

Si»! quille: magnitudinn A,
B, du autem gravi: magnitude

«in» C ad 1044qu .4, B en-
detta hêtre rationna.

Confiruâio.
Sumantur ipllirum’A, B, æqve

A t

l multiplices D, E, à ipfius Cadi:
utcuuqve multiplex F. 3 t

Demonliratîo.

Gyoniam D ipfius A æqve multiplex et! atqve E ipfius B;
digue A ipfi B æqvalis; erit de D æqvalis (pet 6 3x,);
alia autem eflFutcunqve multiplex ipfius’ C : ergo fi D rupe-
rat F, d: E ipfam F fupenbit; de fi æqvnlis, æ valis a de fi
minot, miner. (pet def. 5. 5) erit igitut ut A a C ita B ad

’C ; à prætcrea inverfe etiatu ut G ad A itaCadB (percoroll. ’

4. Qui tu: demoaflr. - ’

Si igitut GB ipfi E’æqualis fuerit, etiam HD ipfi F æqvaiin e

x

C : dico titanique ipfirum A, B, .
4d C and"): tuber: ratinent ; 5’ I lD p p . .

z c et i

mon .’
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1

PROP. VIH. THEOR.
i

v . V . C lIn æqvallum magmtudmum major ad candela
majorem habet ramonent qvam minot: 8: eadem
ad nunorem majorent habet rationem, qvam ad

majorem. ’
Six! p butyrine: mgnitudirin 1 ’

,18, C, 8’ fît JE major, C Vera
miner, 6’11? du qtumnqve D:

r Dia 118 4d D majorent baba" r4-
:inmmgoamCadD;EfDdCi l I
majorent bain: ratinent, 174m D M N

«un. , t I H
I G l. , I c *- ConfiruEtio. n t.Qyoniam AB major efl qvam C, i E . K i

pouatur ipfi C æqvalis 155 (pet A 1,: A n
3. 1.); minot igitur ipfarutn AB, lE8 multiplicata major aliqvamlo erit qvame. (pet 4. clef. 5.).

Sit AE minot qvatn EB , de multiplieetur AB,, qvoad fiat
major qvam D: fitqve FG ipfius A5 multiplex, qva: .ipfa
D cit major; qvam multiplex autem cit FG ipfius AE, un
multiplex fiat de OH ipfius EB, &tK ipfius C: fumaturqve
ipfius D dupla qvidem L, tripla vero M, de deiuceps un:
major,rqvoad CI, qvæ fumitur, multiplex fiat ipfius D, à
primo major qyam K Sumatur, fitqve N ipfius D ’qvadrupla,

A a: primo major qvam K. - ’

"Ph-I

---..l-.I

Demonfiratio.
e Qyoniam igîtur K prima minot cit qvam N,l non erit K

miner qvam M; à: cum æqve multiplex fit FG ipfius AE, ag-
qve GH ipfius EB, erit à FG æqve multiplex ipfius AE at-

,’ ve FH ipfius AB (pet I. 5.); l æqve autem multiplex efl
G ipfius AE atqve K ipfius C: ergo PH æqve multiplex

en ipfius AB atqve K ipfius C 3 ac prOpterea PH, K ipfarum

AB, C [ont æqve multiplias. , iRut-
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Rurfus, qvoniam GH .æqve multiplex cit ipfius EB atqve

K iplîus C, ellqve EB zqvalii C (pet mutin), .erit- à GH
ipfi K æqvalis. Sed K non cit miner quant ’M : non eii igi-

tu: GH minor qvam M. V .’Maior autem el’t FG qvam D (pet: confit.) : ergo cota
PH utrisqve fimul D, M major erit; Sed utræqve fimul D,
M funt æqvales ipfi N. qvare FH fupcrat N; K veto ipûnl

V N non fuperat; à (ont PH, K æqve multipliees ipfirum AB,
C; à N ipfius D alia qvædam multiplex : ergo AB ad D ’
majorem indouem habet qvam C ad D (pet 7. clef. 5.). p

Dico patentez de D ad C majorent habere rationem qvain
D ad AB, . Jisdem enim conflrué’tis , ofiendemus fuperare
K, ipfam veto PH non filperare ; atqve cit N multiplex ipfiue .
D, de PH , K aliæ qvædam ipfarum AB, C zqve multiplias;
ergo D ad C majorent rationnent habet,’ qvam D ad AB, (per

4. clef. 5.). 23041 en! demonflr. t l
mon 1X. THEOR.

.væ candem rationem habent ad candem;
font inter fe. æqvales: a: ad qvas eadem candela
habet renouent, ipfæ etiam funt inter fe zqvales.

Demonfiratio.

1.11462" enim un?!" ipfinmid, B d
C and"): ratinent: Dico J B 171Mo
lem (fi,
Si enim non effet æqvalit, non haberet

luttaqvelipfarum A, B ad C eandem ratio-
nom En 8. 5;) ; habet autem: æqvalie A a c

igitur e A ipfi B. , i I.2, Hdut ratifia: C 4d "un?!" tffisrun d, B andin "Ho-
tmm : Dico A 1721412»: :[è ïpfi B.

Si enim non fit A ipfi B æqvalis, non haberet C adutrum-
qve A, B eaudem rancirent ,.( pet 8. s.) hlbct autem: Elsa

Qyz



                                                                     

i144. EUCLIDIS ELEMENTOR.
, Qgæ igitur eaudem rationem habent ad candeur, fun: i71-

ter le æqvales : de ad qvas eadem eaudem habet rationem,
ipfæ etiam font inter le zqvalea.

æod en! demonflf.’ .

PROP. X. THEOR.
Magnitudinum rationem habentium ad eau;

dem, qvæ majotem habet rationem, en major;
ad qvam veto eadem majorent habet rationetn.
illa cit minor.

. Demonfitatio;

1, litham enim A 416 majorer» rational
904m B 4d C : Dico A majorent r]: .

goum B. lSi enim non en major, vel æqvalis erit A » Ï
vel minot; æqvalis autem non eli A ipli B, p
fic enim utraqve îplàrum A, B ad C ean- ’ A B c]
dem haberet rationem (pet 7. 6.): Atqvi
candeur non habet: non e’l’t igitur A æqvalis ipli B. Sed ne. î

qve minor cl! A qvam B, haberet enim A ad C minorent î
rationem qvam Bad C (pet 8. 5.) ; atqvi non habet minorent:
non eliigitur Autinor qvam B; Olienfum autem eli , neqve
elfe zqvalem : ergo A anm B major erit.

t and prima (un; demonfir.
z. Bahut rurfus C ad B majorent rationem, qvami C adA:

dico B minorent elfe qvam A. .
Si enim nonefi miner, vel æqvalis en, vel major, æqvalis

utiqve non en B ipfi A, enim C ad muniqve ipfarum A, B
eaudem rationem haberet (pet 7. 5. ) ; non habet autem : ergo

I A ipli Bnon ekæqvalis. - ’ . .
Sed neqve major eltB qvam A, haberet enim C ad B minorent

ntionem qvam ad A; Atqviuou habet : non cl! igitur B major
’quam A ; Ofienfum autem ell neqve æqvaleui elfe: ergo B minot

eritqvam il, 930d un, en: demanfiundum.

l P01
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’"  ’ PROP. XI. ’ THEOR.

Q7: eidém cèdem rang ratiqnes a: inter [e -,
’ funtçeædem. ’

Si»! min: ut A ad B in 044,1);
Il! un»: C441 D in 5411 F: dinar

udswïfis a 1:. l  
Confiruâio. f L î

l.) S Indium îpfamm A, C, Eæqve G L K
mu tiplices G, H, K. . - ’2) Ipfarum B, D,Ffumantur alîæ ut- * » w i
cunqve æqve multiplices L,M., N. Ï I , I 3
j ÏDËmoflflratio. L A 3’ V 12 17v,

(gomma ligitur efk ut A ad B in C ad D, .6: fumptæ (m6
.îpfalfum A, IC æqve multiplices G, H , ô: ipfarum B,D and:
htcunqve, æqvc multiplicqs L, M: Si G fuperat L dz H ipfam

ui-l

.MVfupçxabit; d: fi æqgalis,’ æqyalis; 0:13 amuïr, minot (pet

Nef-50s.   .. . . -Rurfus qvonîam efl ut C ad D m E ad F d: fumptæ fun]?
,îpfarum Ç, E æqve multiplicçs H, K, ipfarum veto D, F in:
bÇCun’qve-æqve multiplieras M, IN: fi H fuperat M, dz Kipfant
N fupcrabit; a: fig valis ,æqvalis; dafiminor minot. Sed (EH?
Tupcrat M, d: G. fupcrabit L a: fi æqvalîà æqvalis, de
fi migortmipor: sur: fi fuperat L, ô: K ipfzm N fuperad
bit; a; fi æ’qvàfis, æqvalîs; 86 fi mincir, minot. Etfunt GL
K qvidem ipfarum A, E zqvëmultipljccs, L,N vexoipf
B, Bali: utcunqye æqve multiplias: Ergo up Â ad B m .
erit E ad»Fv( Ber 5-dèf. 5.). T
v . . and r34: èmnfln

5 mon XI], TÉL-aga. ,
Si qyotcnnqve magnitudines pmportîoqales

fuerint; ut cit uhaanteçedentiüm ad unam com .
quventilnn , ita erunÇ,.omneË tînéçcedénœë ad

omnes confçqventeç, V I I
s.
n

À  i3

I l

K1î’ 4 Çsm,



                                                                     

.45 , EUCLIDIS, ELEMENTOR,

il;
11

Si»: qvouungvî-augm’nline:

, proportiwdn A, B, C, D, E, F ;
(fut du B kali: cama ’
541F: DiroxtdddB.iueflê 1J,C,EadB,D,F. . , ,

’ Confiruâio. I a a x
x. Sumantur ipfarùm A, C, E zqve -

dultiplices a, H, x; I I I
p Ipfimm B, D, F fumanm dia: A c a

œcunqve æqve multiplias L, l . -

Dem’dnflratio.

(banian!!! AadB,.îta eRCadD,&EadF;& rampe:
En: ipfarum qvidem’A, C, E æqve multiplier: G, H, K
ipfirum veto, B, D, F 3H2 utcunqve æqve multiplias L, M, 1
N :, Si G fuperat L, à H ipfam M fuperabit, à K iffmlN;
à fi zqvalis, æqvalis; d: fi minot minot (pet 5. de . 5).

Œare fi G fapent L, fleenbunt la: G, 1H, K ipfu L, M,
N; à fi’zqvalis, æqvales! à û minor, minores. Suntqve
G d: G, H, K inanun A à A, C, E zqve multiplicçs : un!
fi liserant qvotcunqvc magnitudines qvotcunqvc magnitudi-
nua: zqvalium numerm’fingulà fi alan-nm æqve multiplias,
qva: multiplex cil un: languit mils, (un multiplias
mm: à une: 0mm. ’ ’

’Eadem ration: La: L, M, Nsûnm B a: 8, D, F (un:
me multiplias: et! îgitu: m A B kali, C, E adB, 11,9.

I , ’ 22,4 "a?
7 mon X111. THEOR.

  . Si. prima adriëcundam candem habeat ratio:
hem, qvam tertla ad qvlgïm; tertia autem ad

UHS

a . ’

qvartam majorem habea,  ationem qvam qvintt
Xad fextam: a: prima adf ,ndam majorem ha!»
bit rationem 1;va mima adnfextam.

Priam



                                                                     

LIBER ŒJINTUS. i 447
Prima enim A 44115500414»: B l,

«rida» rationne bahut 90m
tatin C ad quartz»: D, tartit a lautem C 4d 704,1an D majorer»
bien: rumina», 104m 101))" E
4d fixa»; F: Dico (f prima: A p
a! ficundam B majore»: baba" M G K H I,
riflant)», 90m quina»: E Id I i * I

fixInIF. p. lDemonfiratio. A B c n a 1-
Qyoniam C ad D majorent habet rationeIn, qvam E ad

F, fu’mantur qvædam ipfiimm C, E œqve multiplices, a: ipfa-
nm D, F, alise qvaedam 2 ve multiplias: à multiplex qvi-
dem ipfiua C liment multiplient) ipfim D, multiplex veto
ipfim E non fuperat multipliant ipfius F(per 7. fief. 5.)

smmmr, à fin: ipfarum C, E æqve multiplias G, H, à
ipfarum D, F aliæ ’qvæda’m æqve multiplias K, L, in ut G

vident fupcrei K, H veto ipfam L’ non fuperet : de qvam
multiplex efi G ipfiua C, (am multiplex fit à M ipfius A;
qvam multiplex autem K ipïiua D, tain multiplex fit à N

ipfîua B. ’ ’ a V v .
Et qvoniam cil ut A ad B in ad D, et fumptæ funt ipfi-

tu!!! A, C, æqve multiplias M, G, de ipfarum B, D aliæ zqve
multiplias N, K: Si M fuperat N, il: G ipfa’na K fuperabit,
a "fi valu, æqvnlis; à fi minot, minot (pet s. def. 5.).

g: Sed G lapera: K, ergo à M ipûm N fupmbit; H verofnon
fupera: L; funtqvc M, H ipfarum A, E æqve muliiplices, &
l N, L ipfarum B, F aliæ qvædam zqve multi lice" Ego A
a, ad B majorent mionem habebit qvam E ad il: - -

a?! en! Moulin

*Çvï.’fi1â fl:’-î EJÎ-VDÙ

PROF» X17. THEOR.
[fi i .
i; Si prima ad feeundam eaudem habeat rationem,
il qvam t’ertia ad qvartam , prima autem major fit
H qvam tertia z a: fecunda vamlqvarlta major erit,
p a: fi. æqvalis, æqvalis; 8( 1 minci, miner. i

il " ( K 2 hm;



                                                                     

V ’ .14g EUCLIDIS ELEMENTOR.
a

Prima enim A 4d fiçundam B enndeni
ratiomm’ hiémal, quant Inti; C ad quar-
nm. D, major autem fit A 7114m C: Dico
6’ B 71mm D majorera (fia .

Demonflratio.
Qvoniaui enim A major cil qvam CL

à alia utounqve magnitude B; habebit A,
ad B iuajorcm rationem qvam C ad B A B C D
gper 8. 5.); Sed ut A ad B ita ad’D:

a lin-go a: C adD majorem habcbit ratinaient qvam C ad BCPŒ

l O . i ,5A?! qvam veto eadem majorem baba: rationem, illa minot
il! (pei- 10.5.); (Lure D efl: minon- qvam B: ac proprere.
B qvam D major erit. Similiter. demonfirabimus à [iliaqu-
lis fit ipfi C, v6: B ipfi Deffeæ valent: à fi A fit minorqvam
C, à: B qvam D minorent e e. Si igitur prima ad fccunp
dam candeur: habeat rationem, qvam tertia ad qvartam, prima
autem major fit qvam renia : 6: fecunda qvaiu qvam major

. erit; à fi æqvnlia, æqvalisj. à fi minor, minot.
a611304! eut damonflnndgn.

PROP. XV ’ÏHEOR.
fartes inter fe comparatæ candeni habent ratio-

ncm,,qvam habent earum æqve multiplices inter fa.

Si: enim .48 .4911: multiplex affin: C
atqv! DE flaflas, F ; Dico a: C 4d :F tu eflê I D
dB 44 DE. a

Demonfiratio. l - K
Qvoniam æquo multiplex efi.AB influa H I L l

C

G

C atqve DE ipfius F; qvot fun: magiiitu- ’
dînes in AB æqvales ipfi C, totidern cran: B E a
à in DE æqvales E: Dividatur AB in mag- l
nitudincs ipfi C æqvales, qva: [lut AC, GH, H8; & DE div)
datur in magnitudiuc: æqvales F, vidçlicet DK, KL, LE: erit
igitur ipfiirum AG, GH, HB multitude æqvalis multitudiiîl

. 1p



                                                                     

LIBER (munis. a r49 .
l Ëfarum DK, KL, LE. Et qvouiain æqvalec funt’inter fe AG,

H, H8, finitqve DK, KL, LE etiam inter fe æqvales, erunfi
a: A6 ad DK ira ou ad K1. a: H8 ad LE (per7.5.)t a:
critut unaantecedtntium ad unnm confeqvèntium, in omnea
anetcedeutes adamites confeqventes: cil igitur ut A634!
DK, in Ali ad DE. Sed AG ipfi C efi æqvalis, de DK ipfl

, F : ergo ut C ad F in erit ABi’ad DE.

P5

H
W.

un

Il!

il

w.

’3’ Én’; æ

’ à k Qui m! limait

A . I i V lSi qvatnormagnitudines proportionales fuerint;
8: alterne proportionales erunt.

Si»: punir magnitudinh A, B, C, l j
D propafliandltl, figue «a A 4d 3,114 i
C 4d D: Dico. 6* alterne proportion»- i
la MIE; 0:14:13": ut A ad C in: eflê B .

Il D v 1 .F G K
l I ’ I

3 C.

Conflruâiio. A E
1. Summum ipfarunig, Baisqve inul- I

i Atiplicele, F ; Ia. Ipfarum vero C, D fumantur aliz ;
inculque œqvc multipliai G, H;

D i

V I Demonflratio, a
030mm çqve multiplex en E ipfiusA atqve F ipfiuaiB:

partes autem inter f: comparai: candem. habent rationnera;
quai habent earum æqve multi lices inter il: cr. a, . . g

eritutAadBitaEath P 55)’ 0 Ut autcmAadBita C adD: ’ergo ut C ad Dia E adP:
(Fer 11.50).

p

Rurfus, quoniam G, H faut ipfarum C, D, æqve mul- p
finassait ut,C ad D, in G ad H: ergo ut E ad F in G

H(per Il. 5.). v A .010d fi qvatuor magnitudînes pro brtionalel fint, prima
autem major fit qva’m tertia; à fecim qvam quarta major

l’ait; à fi zqvalis, æqvalis 5 à fi minot, minot (pet i4. 5.);

« ; K 3, . ï Si-



                                                                     

Iço EUCLlDlS ELEMENTORUM
Si igiturvE fupexat G, à F ipfam H fuperabit; à fi æqu-

lis, zqvalia; d: fi minon, minor. . .
Sun: autem E, F, ipfarum A, B, æqve multiplaces, à G, l

H, ipfaxum C, D. aliæ utcun ve æqve multiplaces : cagou:
Lad CitaBadD (pet 541:2 5.).

. - , i au; tu! kana-fr,
mon. X7111. THEOR. ’

Si compofitæ magnitudines fin: pro diaules,
a: divifæ proportionales «ont. Po v

Si»: compofin ndgnitudina
18, sa, CD, DE proportioulu, o
ftp: a: JBd DE in. CDJJ DE: K
Dira (film livijiu proportionnât
e]? ; qidelicet in JE d. E8 in (j? a

CF 44 fD. B DConfirnûlo. aï PI
1. Sumantur ipûmm A5, en, A c

CF, FD e multiplices GH,
HK, LM, N. i

z. Suuantur ipfixum En F0 alias que me multiph-

ces K0, NP. I

:21.

et;

Demonfiratio. lŒoniam ou zqve multiplex ça ipfim le atqve un ipfiut
En (pet confit.) erit 6H ipfius AE zqve multiplex atqvç
GK ipfius A8 (pet t. 5.).

ve autem multiplex cil GH ipfius A8 vatqve LM ipfiua
ego 6K zqve multiplex en ipfius AB, atqve LM ipliua

liai-fus qvoniam me multiplex en LM ipfiua CF atqve
UN ipfius FD; erit LM æqvt multiplex ipfiua CF atqve LN
ipfius CD.

Sed ulve multiplex ont LM ipfiua CF atqve 6K
Mi: æqve igitur multiplex et! GK ipüus AB a vc’ LN ipfina

CD: qui: 6K, AB,CD niveau i ’ «un.

, Ru:-
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LIBER QVINTUS; In
Rut-fus voniam zqve multi lex en HK ipfiue EB atqve

MM ipfiua D ; efl autem à K ipfiul EB æqve multiplex,
atqve N? ipliua Fi): etiam compofita HO ipfius en æquo
multiplex chauve M? iPfius FD (pet a. s.)-

Cuin autem fit Il A8 ad 8E, ita CD ad DF, à (incipit
l fin: ipûrum qvidem AB, CD æqvemultipliees GK, LN, ipfiac

nm vero EB, FD aliz utcunqve æqve multiplias HO, MF:
îgitur li 6K filperat HO, il LN ùpprlbitM si! fi andin,
gamin à fi minot mina: (per 5. dei. 5.). I

Su «et igitur GK ipfam HO communiqve ablata HIC, à

CH ipiinm K0 fuperabit. a lSud fi 6K fupent HO, a: LN faperat MF: fuperet itaqve
LN ipfam M? ; èommuniqveMN ablatadz LM tu enhitNP:
anre fi GH fuperat K0 à LM ipfam N? fupera it. i

Similiter duuonftrabinius à fi GH fit æqvalia K0, à LM
ipfi N? dû: zqvalenm à fi mince minorent, -

Sunt autem GH, LM, ipi’aruua AE , CF æqve inulflpli ,
à ipfarum En, FD aliz utcunqve zqve multipliai K0, N a
me ut A8 34.58, in ait CF ad FD. l

and tu: mm.
PROP. X127". THEOR. .

’Si divii’a: magnitudines fini proportionales,&
"compofitæ proportionales axant.

si»: 1m72 gagman: 4E, En, cr, ,3
ID Walhalla, 6’ a: JE Il EB in .
IC d FD: Dico au. Mofitflpnpor- G
timide: «jà; milite: a: dB Il F5 in F

CD Il 5D. l
C

Demonllratio.
g Si enim non en ut AB ad RE il: on A

d FD ; erit ut A8 ad DE in CD vol ad
minon-cm qvam FD, vel ad majoraux. .

sa minium pâma: ad DG. è qvonum en

. 4 i "t

g .



                                                                     

m p EUCLIDIS ELEMEN’ÎOR.

ut AB ad 3E in CD ’ad DG , eompofitæ inaghitudines funç
propo-rtionalce p. Ergo à divifæ proportiOnales erunt (pet l
17.5.): efi igitur ut AE ad EB in ce ad on. - a I-

l’onitur autem de ut AS ad EB in CF ad FI): qvare d: ut
. CG ad, GD in CF ad FD .( par t1. 5.); At prima CG major

kil qvam renia CF: ergo à feeunda’ GD major erit qvam
quarta F0 ; fed de minor, qvod fieri non portait: non efligii

l tu: ut AB ad BE ira CD ad minorem qvam FD, " l
F Similiter oflendcmus neqve veille CD ad majorent qvaritFD’:

èfi igitu’r à’d ipfim. h R
(une fi divifæ magnitudinea fine proportionales, de tout?

G v

’I’pofitæ’ proportionalès crunt. , floods": Àeùbnflr, .

’ mon XIX. mm. ’
Si fuerit ut tota ad totaux ita ablata ad ablatamâ

gent reliqva adoreliqvam ut tota ad totam. ,

’ enim rit un: JE «(hum CD itd 4514:4 B D
. 14E 4d 4614M!» CF : dito 5 "ligotai EB

niquai» FD, à): Mfi, in: tété 13 il un,»
’CD.

2’. ï i i Demord’ciaiio. I V ,E F A ê
r Qgioniaml cit ut tata Mi ad miam CD, ita j A I
AE ad CF; de alterne erit ut BA ad AE ita A C
DC ad CF4(pcr 16. 55) 1

Et ovon’iam compofitæ magnithdinee fun! proportionalei,
à divifæ proportionnales erunt (par I7. 5): ut igitur BE ad
EA,1ita DF a CF; rupins alterne ut BE ad DF ita EA ad PC.
, Sed ut AE ad CF ira pofita eh AB ad CD: de igitu: teliqvi

E3 erit ad reliqvam FD ut tata Ali ad totam CD (pet 11.5.).
I. flat! "a: demonflr,

Corollariurn.
Et qvoniam oilenfum eli ut AB ad CD in elfe IE8. ad Fil

(pet 16.5); li fouit alterne Nu: AB ad BE in CD ad’DF.

1 . a l Î A lump:
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LIBERQUINTUSV’ A, l H3
Hampe compofitæ màgniitudincs lampez-flouais : oflenfum
autem cit ut AB ad AE in cire CD ad CF ( par 1665195 .3,
qvod cfl pet converfionem rationis fluer I7, dcf. .5 ). E;
hoc igîtur perfpicuum cit, fi ëompofitæ magnitudincs fint prof
&ortignalfi, dt yer converfio’nem raflerais proportionales effe.

’ i jayet! en! lainanflr.
C

v

’PROP. XX. TÉEOR.   - î

Si fint tres magnitudifies sa ghæ lpfis numerp-  
«males, qvæ’ bina: fumaqtur m eaàem rqtmne;
ex æqvo autem prima majçr fit vam teytla:
qvarta qva!!! fexta major eut; & 1 æqvahs æqva-

Ils; fi mmor, miner.     a
z Sial Il" mÀgniNdinr: A, B ,’C, ’

U dit mimera [W410 D, E, I  
F, biujùmpu in mais!» ariane,
figue fltdtd B in: Dali, 6’ *-  
(Il! B ad C (it4.E’4d F, (a; que
Unit"): major fila! goum C; dico A Ë C D E 1’
a quina»: D- "adjuvat (fi fixa I   Â
.1: 3 lqvodfi prima A mm C finit lqvalfl, erit 3’ 9047M D 
ægvdx’: fixa F,- fin i114 miner, ha 700717: miner erit. ï

i
x

I y Demonf’cratio. ’ ’ ’
, Qyonîàm A major eft qvam C; allia vernutcunqve B, (k
 majoi’ ad» tandem majorcm habçt rationçm qvam minot (pet
8. 5); habebit A ad B maigre": rationem qvam C ad B. l

Sed ut A ad B ita D ad E ; a: invertendo ut C a’d B ira
F ad E "go 8c D 3d E majorem habet rationem qvam Fad E.
I Ad enndenfvero rationem habeutium ., qvæ majàrem baht:

:j’àtionem, iHa major efi (pet Io. 5.); major igirur CR D
lqvam F. Sinîiliterloflcndcmus dz fi A fit æanlis C à: D
ipû F æqvalem cire 3 à fi miner, minorem. ..

. * &md en: dtmanflr.
.K5 » ,PROI’.A ,



                                                                     

N4 EUCLIDIS ELBMENTOR.
PROP. XXI. THEOR..

Si fictives magnitudines, a alias i fis maman
zqvales, qvæ binæ fumantur 8: in ca en: adonc;
fit autem perturbata earum proportio,’& ex m0
prisa: mçjor fitævam tertia: a: qvarta qvam
angor eut; et .ægvalis, «un: a; fi auner,

Edaumndc mou A 3

131mm.

D Y
EÔ’aqunujorfiçu-I I °’ C: Diçaô’D ,uminajotrçwfi; a; 1,11451,
Ufm,nbom.

Demonflzauo. .
mimiez efiAqvam C,aliavemB:MÂJ

311::ij rationna qvamCadB (pag).
oSedutAadBita E adfià inverteudo utCachB
dB: var: &Eadl’majorem habebi: ruilaient qua;
ad Ouï qum veto cadeau majorent habet rationna mami-
Iorefi (pet Io. 5): minorigiturefi F mD: a: topa:-
tea D qvam F major erit. Siinilitcr 06:14:01!!! à fipzqvali
Tell-.3 vidclicetfi A fit agnus C, et!) ipfi Paqulç.

5 &fininor, minutent.

904041W.
PROP. XXII. THEOR.

Si fin! qvotcunqvc magnitudines a: 9H: ipfis
numero æqvales, (ne: hm; fumgnmr m «du;
adonc; a; ex zqvo m cadem ramone arum.

Si.

Sial ne: maudite: l, B, C. ’
U dlipjîl nm [fada D, E.
F, En; fin," 6’ in "la: rai-
m; fit «tu. patata; «un
W132), minât" tu A Il B in chu-d

E



                                                                     

ipi

in

.514 D d E, ut au"): B a! Cita

i rutiqncmjè a: A d C itaDad F.

LIBÈR qleTUS. un;

Il

le

Sint 10016101ng magnituçdiam y i
A, B, C, 5454 ipfi: mantra
"un!" D, E, FM»; fimpu in
adam nations, ut 4 guidem’ ad B

E 44’ F: dico 6’ ex qva in :410»:

G K M a

A B C

. Confiruâio. I
I. Sumantur mimi fatum qvidem

A; D, zqve nm]! plias 6,11, .
3. Ipçuum veto B, E, fumantur

Ub--14

aliæ utcunqve æqve muitiplices K, L16: ipfarum , F, i
ah: utcunqvc zqve multiplias M, N;

Ii)cï:monfimtic.-ï

.ŒOniam en ut A ad B in D ad E, a: fumptæ (un: ipfin-
Wm As D æqve multipliai G, H, à ipfaruni B E alla: meun-
T": æqve multiplicea K, L 3 erit ut G ad K mur-I ad L (Pa-
â- 5.)- &de qvoqvc ration: erit ut K ad M aga ad AN,
i i Et cum fine me: magnitudincl G, K, M, a; alla: ngîs numçg-
,10 æqvales H, L, N bina: fumptæ à in eadcm ramone.- ex
æqvo igitur fi G fu cm M a: H iyûm N filpcrablt; &fi
?qV?iÎ9-. æqvalin dt l minot, minot (pet 20. 5.

Sun: autem G, H ipfarum A, D zqve multiplifef, dtM, N
ipfarum C, Faliz mennqveæ ve multiplias; ut lgitur A ad C

En ait D ad F (pet 5, s), a
t , 319941 en: drponflr.y,

PROP. XXIII. THEOR.
Si fint tres magnitudines, égalât îpfis mimera

zqvales, qva: bina: fumantur In eadem ramone.
fit autem pertukbata eorum proportio: a: ex æqv°h
in eadem ratione enim. *

i i Sic:



                                                                     

ne; EUCLIDIS, ELEMENTOR.

Sint tm- magnitadim: A, B, C, 6’ )

M

du ipfi: moirera 47041", bina
film?" .in Mlle»: ration: D, E, F, J

. L

D

fit "(en perturbdtç (arum propor-
tio, videlirtt ut A 4d .B in E al v
F,ô’ut84dCitnûldls-: dico  
ntJdCimefiDAdF. " Id.Gi H K

A B

’ a Confiruflio. ,
Stimantuif ipfnrum qvidem A,

B, C, æqvc multiplices G,.H,K,
ipfarun; vcro D, E, f aliæ utcun-
live gqvemuitiplices L, M, N. liDmonimtio. Ï
u Œoniam G, H æqve’muitiplicfl (un: ïîpfafum A, B: par-
ies autem eaudem habent rationem, qvam earum zqve Inuit
fiplices ( pet. 15. 5.) erit ut A ad B in .G ad H. .

Simili ratione ut E sa F in M ad N: at ve efl ut A il
B in E ad F. Ut igimr G ad H ira M ad (peu-11.5.,
Et qvouiam efi ut B”ad C in D ad E, à fumptæ fun: i934
rum qvidem BD æqve multiplias H, l. ipfarum vcro C, É
alia’, pruinqve æqve multiplices K, M; erit ut H- ad L in

ad prer 15.5.). - 4 JOflenfum autem efl ut G ad H ira elfe M ad N z Qyonir
am igitur tres film magnitudînes G, H, L, ô: aiîæ ipfis numcro
quaits K.l M, N, binæ fumptæ in cadem ratione, eflqu per- ’
turban carmin proportio, ex æqvo, fi Gfuperat L, &K ipfam

l N fupcrabits a: fi æqvalîs ., àqvalis’; 6c fi minot, minot (pet

210 5)’

i sont autem G, K, ipfarum A , C æqve multi lices, a: L, N
zqve mukipiices ipfarumD, F : ut igitur A a C in erit n
ad F (pet 5. dei 5). vagui et!" dem-fig,

PROP.



                                                                     

’u Fada a a

î

,LiBERQVIN’rUS. 177i

4* mon XXIV. THEOR. *
Si primaad feeundam candem habeat rationaux, a

qvam tertia ad qvartam; habeat autem i8: qvinta
ad fècündam eàndem rationçm; qvam fexta ad

vanam: a: compofita è prima 8x qvinta ad fecun:
dam eapdem rationem habebit qvam compofita
è tertia a: fexta ad qvartam. ’ d
a Prima min: JE au? finaud»); C la»,

ü»: baba: rationna, 904m ter-tic DE G
un! guru»: F: 1546:4! autem 8’ flirta: ’
PG a! finindam C patient»: mander!)L I
vamfixu EH advqwrtam F : dira n  

à" campafinam éprimt 6’ quina 46 i t d
au! flambart C tandem 545:1? futio- i
(un! 71mm ’compbfitfl Alun): 6” fixa; 4

DE ta! friand»: F. ’ I I

, . ADemonfiratio. .030mm cfl mais ad c in En ad r,- erit filigranai
m C ad BG in F. ad EH (.pcr cor. 4,. 5’. ). ’ l I , ’
. Et qvoniami ut A8. ad C in en DE id F, in autem C ad
BG in F ad EH; erit ex ’æqvo ut AB ad BG ita DE ad
DE (per’ 22. 5). Cum autem divifz magnitudines fint pro-

ortionaics’ck compofitæ proportioqaics crqnt (94;: 18.5.):
t igitur AG ad GB ira-cd DH ad H8! 1
U: autem GB ad c ita EHad F : Ergo ex*æqvo ut AG ad

1 h)
CM.

A C in erit DH ad F (fer 22. 5.).

aga en: Mafia?
xmp1). XXV. THEOR..

* Si qvatïuor .magnitudine? fuerint oportiona-
les2 ,tnax1ma’1pfarum a: tamandua us. felqulI

majors: arum. ’

. . , .. i. i fin:



                                                                     

’ m EUCLIDIS ELEMENT; mm QVINT.

Sial Quatuor unguitudine: proportionl- I B A

p;43.cn,5,5,6fitur 1844C!) .in 4d F ; fit 41mm maxima affinant .G n i
’ AB, 8’ F minima: dico 1185.1?

CD 6’ E Major" clé. I H i
d i Demonflratio. 1 ’

C E F
Ponant: enim ipfi qvidem E æanlh A

a, ipfi veto, F zqvalisIC H. Qyonigm .
igitur CR tif 38 ad CD in E ad F; eû-
veAGæqvisEi&CszalisF;crîtutAB in

’ 36 ad CH. - .a I q U a; CD la
Et qvoniam ci) ut (du A8 ad totaux CD pita ablata A6 ad

ablatam CH; erit d: reliqva GB ad reliqvam HI) ut iota A8
mon»; CD (par 19.5.). Major aucun en AB qvam cf)
(eàiwpoth. ) 915235138 Gimajâr cit qvam HI). -

mamelu tàqv si EàCH’fF-
A a F aeqvalcs ipfisiCHdd: E. P , 1P! ’ gram A6

Si autem hzqv’alibua :qvalia addantur ton enim inæqva-
liaLcum igitur G8, HD (in: înæqvaliamfitive m ’ G a
ïpfi "qvidemnGB addantur AG à F, ipfi vît-o 11302-36321!!!

& E, fiant AB à F .CD à E majores. * .
I . Ï 930111": dônnflnnlum. I

i

5



                                                                     

æs (d) à h sa
EUCLIDIS , .ELEM ENTORUM. 

LIBER SEXTUS.
DÉFINITIONES.

l x. Simile: figuræ reâifineæ funt, væ8t finguÂ

59-54.

A6

4,:

ln

lbs angulos fingulis æqvaies  ha ent, a: me;
àqvalesanâulos latera proporçlonalia. .

a. Reciprocæ guræ faut, qvando m. utraqve figùra
àntecedentes a: confeqventes raflonum (émiai

fuerint. ’ ’a. Squaw hammam a: media»: rational: mû:
linea [&sz elfe dicitur, qvando ut tata ad ma.
jus fe mentum ita majus fegmentum ad minus

f: ha Serin fi fi l .l Altitu o cu’ ve un e inca , n;
Inndicularis à fige ad îafin (fluât. Pape I r  
î. Ratio ex ratimiômromponi dicitut, qvando ratiné ’v

num qvantitates inter fe multipliant: illiuc’

faciunt qvantitatem. "
PROP.. 1. THEOR. l  

Triangula & parallelogramma, qvæ candeni
habent altitudmem, fun: inter (à, ut haïes. -

- Si»: trima; pilau 43C, l a R f
Æmpndlelqumma une BC, CF. 4"a nain. 1146m: altindinem

. Mica pérptndiculaem à pipât
’ A Il BD dual»: : dito au bafi:

WkflhfinCDïuÇe triangg- H GDC D x L
F (un .JBC ddtrizn: a. ACD à!
lfldflelopnæmum 26’ a! CF pardlclogumsn. c

’ on-



                                                                     

569 EUCLIDIS ELEMENTQRUM

L1;

2.
, 0D ponantur qvotcunqve ,æqvalcs DK, KL, * . .
3.

1.

Conüruâio. 7 ’

Pçodgcqtqr BD ex utraqve’parte ad ppnâa H L;
Bali BC æqvalcs qvotcunqve pomntur BG, GH ; Bali vero

A Juugautur A6,, AH,*AK, AL.

4 l Demonfiratio. .
vaniam CB, BG, GH intel’ f: funt æqvalcà, crane à

Ï trimèulâ AGH, A68, ABC inter fe’æqvalia (pet; 38: 1.):
ergo qvam multi lex en bali: HCi fiuslbatfis BC, mm mul-
tiplex cit triaugu um ABC triangui ABC, eadem ratione,

.qvanq multiplex efl balla LC îèfius bafis CD, nm multiplex
dl à: triangulum ALC ipflus ACD triangqli; à fiæqvalln

  efi-bâfisIHC bali CL, d: triangulum ARC trianmIlo ALC

.:
4

dt æqvales, a: fi bafis HC bafin CL fuperat d: triangululn
ABC filpcmbit triangulum ALC; à: fi minor, minus fait

x(per ;8. I.).,
Qvatuor îgitur gnagnîtqdînibus exiflelnibus, vidclicet (imbus

Saflbus BC, CD de duobus triangulù ABC, ACD, fumpta (un:
a’41

«LI-1C kalis à: AHCtriaugulum ;. halls. vert; CD 8c triangu .
ve multiplicia , bali! qvidem BC a: ABC trianguli, videli-

l ACDlalîa utcunqvelæq’ve multiplicia, nemple CL bafis 8c AL
man ulula. «Atqvc oficnfum cfi, fi bafis HC bafin CL firpc.
[dg triapgplum AHC filperare triangulum ALC; d: fiæqvg’;
lis æqvale, à fi mimât, minus: cit ’igitur ut BC bali: ad
bafin CD in triangulum ABC ad ACD triangulum (Pa- 5,
def. 5.). figer! prima tu; Vderinanflrandum. l "
2..

Il
Œvonîam trianguli ABC duplum cil parallelogrammum BC,
«St trianguli ACD parallclogrammum FC duplum (per4l.l.),
Pattes autem .eandenringer fe rationem hçbcut, qvam cal-un:  
æqve multiplias (par 15. 5); erit ut ABC triangulùm’ *
ad çfiangnlum ACD ita paralldogrammum EC ad .FC paral-

Mogrammum.. " . . lŒoniam igitur oflcnfum dl, ut balla BC ad CD bafin in
elfe ABC triangulum and triangulum ACC, utautem ABC trima

.gulm’n ad triangulumACD in parallclogrammum EC ad PC
palallelogrammum: erit ut 3C halls» ad bali" CD in pal-alle-
logrammuïn EC and FC parallclogrnmmumr (par n. 5,). -

3304 249v (un demonflr,

v -I’ ’ . . ” 1120?:



                                                                     



                                                                     



                                                                     

LIBER ’SEXTUS. z la;

PROP. Il. THEOR .
i Si unilaterum trianguli parallela r’e&a linea
dUCaturi hæc propotti’onaliter fecabit ipfius trian-
’ li làtera, a: fi.triang’uli lateraiproportionaliter

a. eâa fuerint; qva: feétiones conjungit refis:
lima reliqvo trianguli lateri parallela erit.

fiùùguli enim ABClwgi Merlan A
3C pardieli: .duratur’ DE : dito il?
3D sa D2! in (fi? CE 4d En. V

Demonfiiatio.

I. JunganturBEi; CD: üiaflghluüi è . B
igitur BDE triangqu CDE cit xçq’Vale, qvia in eàdem funt bafi .

DE a: intra easdem parallelas DE, BIC (pet 37. L). allud
autem fifi tfiangul’um ADE; d: æqxîalia ad idem eandém ha-
bent rationem (per 7.5;)’I èrgo ut triangulum BDE and
triangüluiù am; ira efl CDE triangulum ad triangulüm ADË.
Ut autem friangulum BDE ad irîangülmn ADE in cil BD
ad DM mm cum tandem altitudinal! habeant videlicetpet-
peîidicularem à punâo E ad AB duâam inter fe funt ut
bafes (pet l. 6. ), Et oh tandem éaufam ut CDEVtrian-
gulum ad triangulum ADE in CE ad EA : ut îgitur BD ad
DA in en ce ad 5A (pet n. 5.-). 1 i

’ Q1302 ont: ùmonfir. i
2. Sedltrùnguli ABC [and AB, AC pinportiqnalikr [du

fi?" in pünlîik D, E, a) 3D ad DÀ in fi: CE 4d HA, 6’
11min" DE: dico DE BC paraflelàm

, .Jii cm enim confinais, quniam efl ut BD ad DA in CE
ad EA; ut autem BD ad DA ita triangulum BDE ad triangu-
iuui me (pet 1.6.); a: ut ce ad un in cm; trianglllum
ad triangulum ADE: erit ut triangulum BDE ad triangululn
ADE in CDE triangulum ad triangulum ADE (per Il. 5.)-
Utrumqve mm: friangulorum BDE, CDE ad trinngùlum ADE
tandem habct rationna, idco triangulum BDE trimgulo CDE

- L V ’ æqvale i



                                                                     

l 162 , EUCLIDIS ELEM-ENTORUM

zqvale cil (par 9. 5.): dz funt fuper eadcm bafi DE, Æqva.
lia auficm triangula d: fuper eadem bali confiituta etiam inti-a
easdem fun: parallelas (pet 39. 1.): ergo DE ipfi’BC Pan].
lela efl. and finaude en: demanjlmmhm. i

mon 111. THEOR. I

Si trianguli angulus laifariam’ feceçur, fecan:
autem angulum mêla lmea feeet etiahm balla;
bafis fegmenta candem rationem habebu’n’t qvam
reliqva trianguli latera: 8: fi Abafis lègmerita cari:
dem habean’t rationem qvam reli va trianguh
latera; qvæ à vertice ad feEÏ-ionem acini: reâa a
limez." trianguli-angulum bifariam recalait. A

l. Si! triangulum ABC 5’ fêta E
tur angulu: BAC 6if4riam a relia A
lima AD: dico ut BD 4d DC in: i
J: sa a 4c. A ’ A

Conflru&io. l N
B c1. Ducatur pét C ipfi DA paral-

lcla CE (pet 31.1.). I D2. Producatur trianguli latus lBA
usqvedum conveuiat cum parallela duëla CE inpuuélo E.

Demonfiraüo.

Qvomam’in parallelas AD, EC incidit "En linea AC; Hà
angullfs ACE æqvalis angulo CM) (pet 29. yl. Sed CAD
angulus ponitur æqvalis angulo BAD; ergo dz BAD ipfi an-
gulo ACE æqvalis erit.

k . Rurl’uquvoniam in parallelas AD., EC mêla linca BAS inci-
dn, exteuor angulus BAD æqvalis en interioriAEC (pet 29.!).

Olleiiihs autem cit augulus ACE angulo BAD æqvalis ; ergo l
d: AU: ipfi AEC æqvalis erit) d: propterea lattis AE æqvale

leur; AC (pi-:6, 1.). * Et



                                                                     

a 4 l LtBEËljSEXTUS. î 163

Et qvoniam uni trianguli BCE, videlicet ipfi EC
tallois: dufla cil Al); erit m BD ad DC in BA ad AE (pet
6. ), ualis autant eilflAEiïipgi AC : cit igitur ut BD ad

C in. 30A ad AC. . :Iwodæriqo p.4! deuaryi’r,
, Sit autem ut BD 4d DG in 5A 411 AC; 6’ 4D jangada:

dico. Angulnm BAC bfarigzm filin!» M15 à "tu lima AD,
Iisdetn enim confinais ,’.q’yoniam en ut BD ad DC in

LA ad AC oeil. autem .ut A au, ad " DC in 8A ad .AE
«enim uni lategum trianguli BCE , Videlicct ipiî EC

iatallela dufla tif AD.).terit ut BA ad AC in BA ad AE (pet
L6,): ergo AC efi ægvalis AE (pet 9. 5.) ac Ptoptenea
a: flagadas AEC’angnlo ACE æqva’lia (pet S. 1;).

Sed angulus qvidem AEC cil æqva’lis angulo extetioti BAI),
angulus veto ACE æqvalis alterna CAD (per 29.1.): qui;
a: BAD augu’lus ipfi CAB æqvalis erit. aAngulus’ igituriiBAC

bifatiam [cana en à refila lima AD.
æodficundo- en! Jlmflmndum.

l mon W. THEOR.
,Æqvîangulqmm trianguloaum proportionalia

funt latera, qvæ circum æqvales alanguies; acharno-
.logalfunt lapera, gy: aqualibus angulis fumen-

duntnn,n Il.-Sint.:angù Magna A F
BC, DCE, qui! lngulllm qvidem
ABC Mygale DCE, Angulam une
ACB agada DÉC 150de "baise.- A
4m, 6’ parera angulum BAC
"galant ,91;qu CDE .- Dicotrim-
galonna ABC, DCE, proportionn-
lia’cflê me", qva fiat: tira
4Mafiagulot; 6’ bariola; êflè a
[and qu quichua Anguli: I ubtenduntur;

Demonfiratio.
fanaux enim BC in diteCIum un": CE, Et qvoniam an-

" t L. a. mali



                                                                     

154’ EUCLIDIS amarina:

guli ABC, ACB daubas métis fan: minores (pet 17.1.);
zqvalis autem cit angulus ACB angulo DEG; erunt» ABC,
DEG anguli duobqs méfia minores ’3 qvate BAL, ED produû’a

inter fe convenient (pet il. in.) Ptoducantut, dt- conveni-
ent in punélo F.

- Iam qvoniam angulus DCE iæqvalis cil angulo ABC, erit
’ VBF ipfi CD parallela (fer 28. L). Rutfus, qvoniam æqvalis

ci! angulud ACE ançu o DEG ,’ parallela erit AC ipfi FË:
parallelogrammum igxtur cit FACD: ac ptopterea FA qvidem
ipfi CD; AC veto ipfi F0. æqvalis (pet 34. 1.). a

Et îvoniam Uni laterum trianguli FBE; videlicet ipfi F5,
Paralle a duâa et! AC; erit ut 13A ad AF ira BC ad CE (par

.1. 6.) æqvalis autem efl AF ipfi CD: ut igitut 5A ad CD in
BC ad CE (pet 7. 5.), à alterne un A8 ad BC in DG ad’CE
(pet 16. ç. ).

Rutfus vonîam CD pataud: efi EF, erit’ut 8C ad CE
ita FD ad E, Sed Dquvalis AC f ergo ut BC ad CE ira AC
ad ED, dt alterne ut BC ad AC in CE ad ED. Itaqve qvod
niam oflenfun: efl, ut A8 ad 3C ira OC ad CE , ut autem

,VBC ad CA in CE ad El); erit ex æqvo ut BA ad CA Ra DC

ad En (pet 22. 5.) .
Æqviangulomm igîtur triangulonnn I ptoîortîonalia fait:

laiera , qvæ circum æqvales angulos, &Ihomo op fun: hem
qva: aqvalibua angulis fubtenduntur. .

a?) en: Mouffe-

v mon V. THEOR.
duo triangule latera habeant propottionalîa;

æqvmngula etunt. triangule; 5: æqvales habe-
2mn angulôs, qv1bns hemologa latera’fubten-

untur. ï a



                                                                     

r

.7... H).

ËH

R33

’ LIBER SEXTUS. 16;

5 Si»! du [triangula AEC, A A D
DEF, 90:14:04 proportio- " ’ - - -
enlia bdtlfit, fitqve tu AS
guidentdBCita DEdEF; B 4 Ç; l
Il! une»! BC 4d Cd in EF
and FD;ô’tdbuc 11th d .
AC in EDd DE 3 dito trio -

"gnian 45C triangule DE A u G
6 en 372311101, prix" bondez: la"; flânai-am" angar-
Itun qvidem ABC algide DEF, wigwam un» DCA agile El?
D5 5 par": "galant BAC angulo’EDF. ’ .

Confitué’cio 0’ Demonfiratîo.

Conllîtuatut adteflam lineam EF de ad punâa in ipfa E, F,
Ingulo qvidem ABC zqvalis angulus F56, angulo autem DCA
:qvalia angulus EFG;,qvate reliqvua BAC anguille teliqvo
EGF efl zqvalia (pet p. I ). I Ideoqve æqviangulum et! tri-
angulym ABC triangulo EGF ; itriangulotum- igitut ABC, EGF
Emportiomlia finit lateta, qva eiteum æqvaleo angulos, de

omologa; qvæ æqvalibus angulia fubtenduntut (pet 4. 6):
ergo ut AB ad BC ira GE ad EF. Sed ut A8 ad BC ira DE .
ad E? : ut igitur DE ad EF ita GE ad EF (pet Il. 5.):
Uttaqve igitur ipfatum DE, GE candela habet rationem ad
EF ; d: idcirco erit DE ipfi GE æqvalia (pet 9. 5. ). Eadem
rations: de DFnæ valis erit GF. Itaqve qvoniaan DE cil arqu-
lia EG. communia autem EF ç duæ DE, EF, duabua 0E, EF
funt æqvales, a: bali: A DE bali GF zqvalis; angulus igitu:
DEF efl æqvalia angnlo GEF ( pet 8. l. ). de DEF triangulqu
zqvale triangulo GEF de teliqvi anguli reliqvis angulis :2qu
les, qvîbus æqvalia latera fubtenduntur z angulua igitur DFE
qvidem ci! æqvalia angulo GFE, angulu’s veto EDF æqvalia
angulo EGF. Et qvoniam angulua DEF cit æqvalis angulo
GEF, à angulus GEF æqvalis angulo ABC (par confirmât); I
erit d: angulus ABC angulo DEF æqv.xlis. Eadcm. ration: à
augulus ACB æqtalis cit angulo DFE, d: ctiam angulul ad A
augulo lad!) : ergo ABC triangUIum cit æqviangulum triangulu
DEF.

’ L 5 À Si

’ F impala»: (fi 317041:1-



                                                                     

1.55.. . 4. Æucunis ÈLEMENTORt

Si îgitur duo triàngula lacera habeant proportionalia, æqvi-
angula erum triangula; a: æqvaleshabchhut 351311101, qvibus
homologa latcra fnbtcnduntur.

avoient &WMùn.  
PROP. V1. THEOR.

  Si duo triangula unum angulum uni angulq
æqvalem habeant, circa ,æqvales autem angulos
latera proportionalia ; æqviangula emnt triangula,

  8: æq,vales habebunt angulos, qvibushomologa
latera fubtenduntur. . .
l 31»: duazrwguu ABC, DEF, A"
www angulam BAC uni tagal.
EDF qudembaàvm’a, tira 41W;- D» r . G
la amen ligule: laiera propvrfiqæ

"la, a: 8444410 in BD «DE:dico tflangqum ABC trungulo
DEF qvùmgulum rfi, 6’ (aga. 3 ,. o la . . F
la»: qvidem ABC [nôtre tqvalnu .
«qui: .PEE, «galant 0ere ACE M3010 DFE.v  

Confirué’ciby . ’   -

Ad rcâam limant DFdç and punüa in ipfi D, F, alterutfl
magùloium BAC, EDF conflîtuatu: æqvalis angului’FDG, an-

gulo autem ACE æanlis DEG. 1 . A ’ -
, ’ Demonfiratio.

(voulant in (imbus triangulis ABC, DFG duo angull A,C
duobus angulis FDG, DEG æqvales flint ( pet confiruéh);
erit a: reliqvus augulus B, reliqvo G æqvalis (Ter 33.!.)1
ergo trianghlun) ABC triangulo DGF æqviangu un) en; IC
çropterea ut BA ad AC in GD ad DF (per 4. 6); Efi au-
tem ut HA ad AC in ED ad DF (par hypoth.) : ut igitur
El) ad DF in GD and D? (pet. 31.5) ;. qvare en aurai; ï

. v c
1

i



                                                                     

LIBER SEXTUS. I 1.67
cf! ipfi DG’, (pet 9. 5); communis vcro et! DF : ergo duæ
5D., DE duabus GD, DF (un: æqvales, ô: angulus EDF  angulq
GDE cfi æqvalis; bafis igitur EF efl ’æqvalis bafi FG, trial!-
gulumqve DEF æqvale triangqu GDF, a; rçli vi anguli reh-
qvis- anguliræqvales: alter akeri, qvibus æqvaf latera fab-
tenduntur ( pet 4. 1.). angulus igimr DFQ cfi æqvalis angulQ
DFE ;.angulus vcro ad G æqvalis angulo ad E. Sed angulus
DFG æqvalis efl angqu ACE (per conflrué’tÎ) : angulus igitqr L
ACB angqu DFE en æqùalis. angulus autem BAC æqvaË
efi angulo, EDF (per hypoth.): ergo ô: reliqvus, qvi ad
æqvaljs relîqvo, qvi ad E ( pet 32. l.) æîviangulum igitur efi
triangulym ABC triangule DEF, dt zqva es [uni anguli, qvi-

bui homologa lacera fubtenduntur. .
Q1421 ont demonfir.

mon V11. THEOR..-

SiÀ (me triangula unum angulum uni angulo
æqvalern habeant, circa alios autem anguloslatera
proportionalia; reliqvorum veto utrumqve fimul
velminorem vvelnon minorem re&o; æqviangula
nant triangula a: æqvales habebunt angulos 6m13

aves lama funt propertionalia. .
sinh, 4mm]; ABC, DE! . ’ . K -

. A yaunmgqlnmmni 4ngulo :194- ( ’
le»: Imbrmjd, ciddicn aquilon . D
BAC and: EDF tqvalem, tint -(lia: un": 40139110; 418C, DEF
la"; proportianalù, a: fit D541 G
EF fra: A8 4d BC, (f "(zym- E F-rqng, qui 4d C, Épine utrumqw 3 C
fimul minore»: héla ; Ditd trian- l .
galant ABC triangqu DEF aquiængulum e]? art-(alunir):
JBC dqvàlnn angnb DEF, ET reliqvum 1qui ad C "11’11”, 7*".
4d F avait»).

’ L 4, Cpn-



                                                                     

ms EUCLIDIS ELEMENTOR. ’

Conflruâio a: Demonfiratlo,
1. Siinæqvalis en anguluç ABC angulq DEF ulula ipforunq.

major erit. si: igitur majoç ABC, d; canfiîtuatu; ad rufian!
lingam AB à ad Runâum ipfa B angulo IIDEJF’æqval-is and

gulus ABG (pet 2;. 1.). d I d
03min; angulua A eû æqvalis açgulq D (pethypoth.),

an ulus veto A86 aeqvalis angulo DEF. (par confina. ) æcriç
re iqvus AGB :çliqvo DFE æqvalis : æqviangulum igiçur cit
ABG triangulum triapgglo DEF; qvare pç AIS ad BÇ fic DE,
ad EF (pet 4. 6.). Ut veto ad EF (je A8 ad BÇ d( pet
hypoth.): ut igituç AB ad BC fic AB ad BG, ideo AB ad
antfamqvc’BC. BG eandcm 13.1va ratiqnçm ( et Il. 5); cris

...-u

"gifla; BC BG æqyalisî ac propterea angulus BGC 6E æqvas
dis angulo BCG (per 5. 1.). Minot autem reâo cit angla-
lus1 qvi ad C (per hypoth. ): ergo a: BGC minot en «619,
à oh id, qvi ci deincçps. çfl A68 major rçéïo (pet [301.)g
Atqvi oflenfus efl angulus AGB æqvalis angulo F : angulua
igitur, qvi ad F (gap major en, qvod hypothefi mpugnat:
mon CR igitur angqlqs ABC iuæqvalis anguîo DEF; ergo ipfi
cl! æqvalis. Bit autem à angulùs ad A daaqvaljs ei,.qviadD:

d qvarc’ d: reliqvus, qvi ad C æqvalis reliqvo, qviïad F: arqui-
a’ngqlum igitur dt ABC triangulum triangule. DEF. "

- , a?! pina en: morfil. ,ç. Sed mafia! pomma: unitive anguloxum, qvi ad C, Fuma
minot rcâo: dico rurfus, d: fic triangulum ABC trima
iule DEF æqviangulum eIIç. Ijsdexn enim conflruçüsi
fimîlitcr demonflrahimus BC æqvalem ipfi 8G, anguhamqvç
ad C angulo, 36C æqvalçm. Sed angùlns, qvi ad Ç 1go):
çfi minot mélo ’ non CR igitur reâo ininor BGC. ançe
trianguli BGC uo augqu non (un: duobus métis minores;
qvod flué non omit (pet ni. ). non igitur mrfuq eflABC
angulus inæqva i5? anguloDEF; ergo zqvalis. Efi auçcm ç:
qvi ad Aæqvalis ci, qvi efl adD: raliqvuç igitur, qvi ad
C reliqvo ad F en æqvalis;ac propagea trianguluna ABC (flan:
5qu DEF aqvîansulun; c3, * A

P &qdfizqndo tu: lanonflr. d
PROP.



                                                                     

vau-nunc..- a

1.". 1 a."

- ùBER SEXTUS. 169
’ ’ PROP. V111. THEQRÇ

d Si in triangule rçâan’gulo rab angulo sans?!
bafin perpendxcularis ducatur; qvæ ad pegpendn-

e

F.

mimera fun: ,triangula ë: loti ê? intçr d’un:

sa? "inguinaux raflanguhu . A
’48 C "au": 545m: magma» BAC, A!

(9’ à P0150 4.4.4 BÇ prmrndicv- I . -.
(gui: Jaguar 4p: d ’ h lj. Dico triangalq JBD ADG Mi a
.. "14’133!" 145C fimilin 4;. d I P ’ Ç

Demonfiratio. AQvoniam angulus BAC eflæ a,
. lis angulo ADB, sans enim cit mimée, à angulua, qvî ad .

B communis duobus triangulis ABC, ABD; erit reliqvus ACB
1?!qu .54!) flvûù .pcr z. n: æqviapgulum finiri-
anguîum ABC tria o AB . Œare ut BC, qvæ fubtçndâg
magana] refluant trianguli ABC, ad Ba fubtendentem angulum
reflum trianguli A80, fieipfa AB fubtendena angulums qviad
C manguIi ABC ad BD fubtendcnteha angulum’ æqvalem au-
gulo, qvi ad C, videlicet BAD ipfina ABD triangulî (pet-4. 6)")
à fic etiam AC ad AD fubtendemem angulum, qvi adB coma l
thune!!! duobus triangulis: ergo triangulum ABC- triang’qu
ABD æqviangulum CR, à cire: æqvales angulos En" habeç
propogtionalia: (huile igitpr efl triangulum ABC triangule!
LED (pet x def. 6). 4 Eadém tadorne demoufirabimus etiam
ADC triangulum triangqu ABC fimile elfe : ovate utrumqve
ipÎotum ABD, ADC tpti triangulo ABC CR fimile. x

V and primo en: demonfirdndur.
3.. Dira infuptr triangule ABB, ADC "un: in!" fi

f , p V 4 .’1Î

03mm enim reflua angulua BDA eh æqvalîs "3&0 ADCî
(en! d; BAD pitenfus ægvaliç ci, qvi ad C ; erit reliquat» qvi
ad B .l’tliqvo BAC æqvalis (per 32. l ): æqvîmgulum igimr
agit transmua: ABD tringlais) ADC. Ergo W BD "53’191"

v . 5 .ABDa



                                                                     

ne; (EUCLIDIS ELEMENTOR.

ABD fubtendens BAD angulunal- ad DA trianguli ADC rub-
tmdeuem mulon, qvi ad Chat valeur, anguloBAD, fic ipû
AD. trianguli ABD,pfubtenden’s angu um , qvi ad B, ad DC trian-
Ëî ADC, fibtendcntem angulum DAC, ci, qvi ad B zqvaa
, (pu 4; 6, ), Et Ec- etinm 3A [Macadam reôum angu-
lum ADB ad AC fubtendcntem angulum reâum ADC: eû
igitur ABD triangulum fimile triangule ADC (par def. 6.).

a yawl [Étude en! demanflmndum.

» Corollarium. *
Ex hoc manifeflum efi in ’triangulo zeâangulo perpendicu.

larem ab angulo mélo ad bafin dué’tam mediam proportionna-
lem cire inter fegmenra bafirr à: pneuma inter bafin de bali!
fcgmentum utrumlibet,ilatus fegmeuto couterminum medium

cire proportiônale. ’
j. ’ - PROP.- IX. PROBLw

dere.

Sil au "En (in; dB : opon-
tfl: 16.030 dB intrant". p41-
am lbfiimlere grimpent" me",
aux: gr: par: leur],

Confiruâio.
a. Ducatur à planète A qvælibet

reâa linea AC , qva: cum ipfa
’- AB angulum qvemlibet con-

ducat:
2.-’Sumatur in AC qv’odvis punüum D, d: ipû AD zqvales a

ponantnr DE, EC (pet 3 1.);, A
3, juugatur BC d: perD ip l BC parallela ducatur DF (pet

3;. n)., 4 .
i .IDemonfiratio.

(mollie!!! uülarcrulu triangulî ABC, videlieetipfi BC, parai,

,v ’ 1 L p Ida

’f Afdata reâa linea imperatam pattern abfcinç



                                                                     

N V LIBERASEXTUSD " m
Ida dué’ta cit FD 3. erit ut CD ad DA. ira BF ad FA (per 2.
6.3). Dupla autem cit CD ipfiua m; 1,3th a: Br) ipfim FA
dupla: tripla igîtur efl BA ipfius Air.

Gym-e à data reâa linea AB imperata pars tertiko abfdffil
efi. gala-MJ" en: facimdum. a

mon x. paon.
Datam reâam linearn infeflam afimiliter feçare.’

ut data reâa feEta efi.

Sil du; "tu lima infilh 139 ’
fétu ocra 14C z Oportet n04»: lint-
am 113 infianmfimiliterfètir: ut
1C [au q? in punais, D, E.

Çonfiruâio.

Datæ reflæ AB, AC. ponan-
V tut in, ut angulum qvemvis

Î . ëomprehendant , jungaturqve

i C. a , , L ., ,2. Pcr punâa D, E ipû BC parallelæ ducantur-DF, EG, pet
D vero ipû AB ducaturiparallela DHK.

A .

Demonüratio.

(banian parallelogrammum efi utrumqve i forum PH,
H3 (pet confinât.) erit igitur DH æqvalis F ; HK vero
ipû GB æqvalia. Et qvoniam uni laterum trianguli DKC5vipfl
(cilice; KCVparaIlela duéh CG HE; erit ut CE ad El) in KH
ad HD. Æqvalis autem efi KH qvidem ipû BG, HD veroipfi
GF t cd igitur ut CE ad ED ira BG ad (il?î Rurfus V0!
niant uni latcrum trianguli AGE, nîmîrum ipû EG para Ida
duGta cil FD; ut ED ad DA, ita erit GF ad FA. Sed clien-
fum CR, ut CE ad ED ita die BG ad GF: ut igîtur CE ad
BD in cit BG ad GI’, à ut ED ad Dû ira GF ad FA.

Ergo data mâta linon iufcéîa AB filnilitcr (adiapcfi ut data

"6h AC. &md au: Jemonjimndum. -
d PROP.



                                                                     

373. EUCLIDIS ÉLÉMENTORUM

L i " PROP. XI. mon.
.Duabus mais lineis tertiam proportionad

leminvemrç.’ ( p , a ( ’

w-nr

Sint 114M du; "tu Zinc; AB,
fic, 6’ lamantin au, ut 4:1qu
(un paumoit comprehmdant : apor-
1’qu15 A; , AC "niqua propane

V tintin m influai";

Conflruétio.

1. Prpducanmr AB,AC ad punch: 1-:

D9 3 t3. Paname ipû AC æ valis BD, drjungatur 8C;
a. Fer D ipû BC paral ela ducatur DE (pet gr, 1.);

Demonftratio. I
Qvoniam uni interum trianguli. ADE,K vidcliçet ipû Dg

arallela duâa .efl 3C5 erit ut A8 ad BD ira AC ad CE. æ va:
CE6 autem cit BD i fi AC : ut igitur A8 ad AC in cil AC ad E,

Cyan duabus atil lineia AB, AC tertia’proportioualis Ça

en inventa, flood "a: facimdum. I Ii mon X11. PROBL. ,
Tribus datis reé’cis lineis, qvartarn pr0portiq;

nalem Invemrc.

si": du; tu: "in liane A. B. C; - A W r
vante: tpfi’: 4, B, quartant pre, D B I ,
attrapade": armature.

cmConfiruâio.
1. Exponanrur dure redise Encre G

DE, DF, angulum qvçmvis EDF
cou1prehemleutcs; d; pouatur
ipû qvidem A æqvalis DG , ipfi
veto B æ valis GE de ipû C

’ æqvalis D 3 I r n
a. Jungatur GH, de pet E ipû HG parallcla ducatur EF,

. Deman-



                                                                     

sa a" ne am’ Confiruâio. .V l. PonantUr in dix-26mm A3, 3C9

-’ fionalis inventa c8 DE.

LIBER SEXTUS. 173,
Demonfiratio. a

Qyoniam uni laterum niangon DEF, nimirum ipû EF Ph,
rallela duûa cit GH ; erit ut DG ad (3E. in DH ad HF. Efl
autem DG ipfi A æqvalis, GE vero æqvalialB à DE zqvalia
C: ut igitur A ad B in C ad HF.
v Cyan: dans tribus «en. hircin A, B,C, qvarta proportio.

bali: inventa efi HF. 4 A
’ A and mat faim»).

mon X111. mon.
Duabus dada m9115 lineis mediam proportio-

nalem invemre.

’ .5771) 114:4 du; refit lima AB,
BC: aporie: inter ipfa: media»:
Proportiomzltm émanai".

à imper ipû AC dcfcxibatur A ,3. c
. r fenticirculus ADC;
3.. A phné’io B ipû AC ad rafiot

angulos ducatur BD (pet 11.1.);
Î3’.- hmm: me, oc.

V " Demqnfiratîo. I x 2
l, mondain aigulus ADC efl in fe1nicireulo g i6 reflua en
( pcrïl. æ). Et qvoniam in triangulo. reflangulo ADC ab
angulo 1:80 ad bafin perpendicularis duéta cd DE; erit BD

pmedia proportionalisîntcr fegmenta bafis AB, BC.
muât]. 1m: datis «au: lisois AB, ne, media proporv

modem flfitmûlm. ,

a I l me)»,



                                                                     

m ’ EUCLIDIS ELÈMENTOR.

PROP. XIV.. THEOR.
Paraiielogrammorum iæqvalium 8: unum

angulum uni .æqvalem habentium recipro-
ce proportionaha funt iatera , qva: circmn
æqvales angulos; a: qva-mm parallelogrammo- .
mm unum angqïumpm æqvalem habentiutp .
reciproce proportionalia funt latere, qvæ circum
æqvales angulos, dia inter fe fiant æqvalia.

’ 1. Sint agada paulielçgtm-
ma AB, BC qui" hiberna du;
31110: 1d B, 67011411110 in direflugz
DE, BE ; ergo 5 in Jirgfium nant
F8, 86 (par 14 1.): Diamant].
leIogrzmmorum 118 , BC bien,
que] finit cira 19041:: angulanflë
"raffut: proportionalia ; bac a]? ,
Un DE 35’124 (fi ’GB 4d BF. ,

Demonflratio.

Compleaturiparalieiogrammum F5; a A 5
Œoniam igitur paralieiogramuiuxn A5 æ vaie eh pataude.

gramme BC,.teft autem paraileiogrammuw E aliud; erit ut
AB ad FE ita BC ad FE (per7.5.). Sed ut AB qvidem ad FE ita
en DE ad BE, ut autem BC ad FE ira ’GB ad BF (pet 1. 6.)
erit igitur ut DE ad BE in GB ad BF. Ergo parallelogïam-
morum AB,BC Iatera ., (au: circum æqvales angulos fun: reti-
Æroceproportionalia, 311101 primo a»: demonflr.
’ I 2. würmien: lutera, au cirera»: lqvale:4ùgulo.r,recifract
Proportianalia, [1170: ut DB 4d BE in GB ad BF z dico pard- l
Magrnmum J8 Mfi 471ml: paulielogræmmo BC. "

Qvoniam enim eft ut DE ad BE ita GB ad BF (pet hypoth.),
mamelu DE ad BE (ira AB pamllciogrammum ad parallelo- l
grammum FE, d: ut GB ad BF in BC parallelogrammumuad
parallelogranamum FE (pet I. 6.) ; erit ut AH ad FE ira BC
ad FE (penny): ,2qvale igitur en AB parallelogrammum p
Parailclogrammo BC. and fêtarde en: demmflnnduw. A

à

1

i

mon
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il ’. .

701. circum 4711414: mygales, (fi

LIBER SEXTUS. ’ I 175

PROP. XV. THEOR. ,
Triangulorum æqvalium 86 unutn .angulum

- uni æqvalem habennum reciproce prqportlonalia
funt lattera, qvæ éircum æanles angul’os : &qvo-
’rum triangulorum unum ’angplum uni æqvalem
rhabentium reciproce prOpomonalia faut laiera,
qva: circum æqvale: angulos, illa inter fe (un:

æqvalia. ’
sa»: mm. kWh ’ÂBC, 3 1,

IDE Imam angulum uni 171M-
km babentia, jugula»; fiilùet
ABC 1704km Ingqu BAH: dico
trinngvloflln ABC, ADE latta,

’rniproce proportionalù, lm a]? ut
7C4 d Ah in (je kA 4d 18.

Confirua-io.

x. Triangula ABC, AUE vpbnantur in, ut in amatir!) È:
CA ipû A0: ergo dz EA ipû A3 in dix-canal erit (pet

14. 1.) ;   .2.  Jungatur BD.

Demonfiratio. V

I.) Qyoniam triangulum ABC æqvale en triangqu [DE
( pet hypoth. ), lefl autem aliudl triangulum ABD; erit ut’CAB
triangulum ad rfipngulum BAD in triangùlum ADE ad (rian-
gulum BAD (pet 7. 5.). Sed ut triangulum qvidem’CAB
ad BAD "inguinal in CA ad AD,; ut autem triangulum
EAD ad ipfum BAI) in EA ad AB (par Là)? 5m Un!!! r
ÇA ail ’AD in EA ad A8: qvære trianguler"!!! ABC, BDE
Inter», qva: circuu: æqvala angulos ,  fun: chiprocc .PI’OPÜ’
ciomlia;  . fiai primo en! drmonflrandum.

’  ’   a. Si»!



                                                                     

175 menons EEEMENTOR. ’

.. . . . A xSi»! luté»: liter; tritnguldfüm ABC , ÀDE recipru’e *
nopartiquliz; (f fit ut CA 4d AD in Ed ad AB z, dico
triangulu’m ABC triangule ADE a]? 4104;). A

[idem un fupfa conflrqâîs, QVoniam ut CA ,ad AU in et!
EA ad A3; ut autem ÇA ad AU ira ÀBÇ’rriangnlum ad Î
triangulum BAD; (k ut 5A ad AB in triangulum EAU ad j
BAD triangulum (par l. ait ut ABC triangulum il

, triangulum BAI) in triangulum ÈAD ad BAD triangulum (paf l
n. sa); Imam ve îgitur triangulorum ABC,- ADE ad trimé
gulum BAD un en; habet rationaux! ; ac proptcrcadæqvale en
ABC triangulum triangule EADA( par 9.-5 j.

930:1 aï en: Mvnfiunùrirê

PROP. XVI. THEOR.
Si qVàtüor re&æ liriez pr’oportio’üaï’es Fuèrînf;

, rufian ulum fub extremis comprehenfum æqvale’
cfi re angulo,qvod fub mediis comprehendltqf:
a: fi reâangülum fub ektremis comprehenfum
æqvale fuerlt ei,,qvbd fub mediis comprehena
ditut, qvatuor méta: huez proportionales muni.-

, Six-t fumer mi; liai; prô- A n
particule: dB, CD, E, F; qvi- c D.
dem AB ldCDitÆEfldF.dÏCO ’"-*
reflnngulum fié 7:51.16"qu 448., E ’---* à
F1191]: fifi (i, qvod [125 F PH
CD, E :oflrtht’ndifuf. G 1

ConfiruE’tio. 11:33 C j
1’, A punais A, C ipû: AB, CÜ l

ad naos angulos ducautur A6, CH (pet fi. i. )S k
z. Ipfi F ponatur æanlis A6; ipû veto E æqv"alis CH:
;. Complemtut 86.-, DE panflclogrannma. ’

A Heman



                                                                     

unan- un zæ-A

a A

a LÏBER SEXTUS. d 177
, Demohfltatio.

N Œonhm cit ut A3 adCD in E ad F 3 cil autem E qvidëm
æqv is CH à F ipû AG; erit ut A8 ad CD in CH ad AG
pat-al logtammorùm igitut BG, DH teci rote pmportionalia
funt lattera, qva: cirtum æqvalcsrangulos pet 2 def. 6.). Oso-
rum autem parallelogrammorum æqviangulorum reciproce
propbrtionalia fumiste", qva: cïtçum æqvales angulos, ca
inter fe fun: æqvalia (pet 14. 6.); parallelogràmmumigitut
HG ëqvale CR paranelbgrnmmo DH; efl autem parallelognm-
mum B6, Tub reétis- lineio AB, F comprehenfum. mm AG
æqvalis et! F: parallelogrammum veto DH comprehenditut
fulb ipfis CD, E, cum CH ipû E fit œqvalis : rcâangulum
igitur comprehenfum fub métis AB , F ch æqvale ci, qvod
fu’b ipfis CD, Ë compreheuditut.

, I argol primo en: demanflundum.
2., Si! reflnngulum tomprebenfiam [5:6 AB, F 471141: 21’, qvod

. comprebetqditur filé ipfî: CD, E : dira quatuor "au [bien
proppflianaln eflè, Üidtlittt a: dB ad CD in E 4d F.

Alisdemenim conflruéfis , qvoniam rcâangulum comprehen-
mm fub mais AB, F efi’æqvnle ci, qvod fub métis --CD, E
comprtheuditur, cfl autem reflangulum BG contprchdnfum
fub reâis AB, Fq etcnim A-G en æqvalio F; comprchcnfum.
veto fub «en; CD, E eh teëhngulum DH, qvod CH ipû E
fit æqvalis : erit parallelogrammum BG æqvale parallelogram-
me DH; d: funt æqvianguh: æqvalium autem 6: zqviangu-
10mm pmllelogrammorum latera, qva circilm æqvaiet augm-
lôs funt rcciptocc proportionàlia (pet 14.6.): qvare tu: AB .
ad C9 in CH ad AG. Æqvalin autem CR Cid-ipû (E, & A6
ipû F: ut igitut AB ad CD in E ad F. e u v

Æod frauda en: Mfianlun.

l Si tres re&ælinelæ proporti’onales fuerint, re&an-

gulum fub extremis cpm rehenfum æqvale eft
ci, qvod à media fit, qva rate: Et fi reâangu-
1mn fub extremis comprehenfiim æqvale fuerit ci.
qvodàmediafit, qvadrato, ne: reàtæ lineæ pro-
portionales erunt.

s y A xM I.)Sint



                                                                     

17s EUCLIDIS ELEMENTOR.’

1.),zSiat ne: roda lima proportia- A B D C
nain A, B, C, ut qvidem A ad
B 1’th ad C : dico navigue n

’ Dla»: rompr’ebmfitm [ab rallia A,
C’zçvalemjè d. gond à media

If” Yv’d’flne ,.

. ’ A cConfiruétîo; l.-!onatur ipû B aqvalis D; à d

Demonfiratio; , r *
030111km: ut A ad B ’ita B ad C, æqvalic autem eh B ipû

D; erit ut A adB in D ad C. Si autem qvatuor refit lima
roportionales fuetiut, reâangulum fub extremis comprehen-
nm efl æqvavleeei, qvod fub mediil comprchenditur (pet 16..

6. ): ergo reûangulum comprehenfum fub mais A, C æqvale
et! eî, qvod comprchenditur fub mais B, D. Sed mélan-

. gulum com rehenfum fub mais B, D cd æqvale qvadrato, qvod
fit ex i fa ; denim B cit æqvalis ID: refiangulum igitut’
com te enfum fub métis A, C, efl;æqvalevei, qvod ex B fie
qva rato. km! primo "a: Jeunnflraadan.
a.) Sed redangulaarcomprdnafim fié "dix A, C and: Il

quadra», qvod fit un: dico A ad B in a]? a: B ad C.
Radeau enim continuais, qvoniam reâangulum comprehen-I

[am fub «au. A, C æqvalc et! qvadtato, qvod fit ex .B; se
qvadratum, qvod fit ex B eft reéhngulum, qvod fub i ne
B, D eomprehenditur, efi enim B æ valieD: erit te ,
.omprehenfum (ab «au. A,C zqv ci, qvod fub recta. B, D

cpmptehenditur. . ’Si autem reâangulûm fub extremis comprehenfum qui:
fuerit ei, qvod fub media: comptehenditur, qvatuor refit:
lineæ roportionales erunt (pet 16.6.): efiigitur ut A ad
Dira ad C. Sed!) «un: eftD: ut igiturA ad]! in B

a! C. .fiel-faraude "a: demmjlraadan.

mon
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PROP. XVJII. wTHEOR.

Adata rafla linea .dato re&ilineo fimile 11mi-
tliterqve pofiturn reéhlmeum. defcribere. A

Si: data "a; (inca 448 datura. - a- autem "affinant CE: Oportet a H P . l"a; lima au Radium CE fimile G .
fimiliterçve pqfitam hammam , .

A A B C ndéfinie". I

Confiruâio 8: demonfl. ’
Iungatur DF g de ad refluai liman) dB 4k ad punâa in ipû

A,B angqu qvidem C zqvalis angulus conflituatur GAB, an-
gulo autem CDF angulus fiat Îæqvalis ABG (pet: . 1.): relia
qvus igitur CFD angulus reliqvo AGB eh æqvaîîs (pet 52.
1.): ergo æqvîangulum efiFCD triangulum triangulo CAB; v
ac propterea ut F D ad GB in FC ad GA de CD ad AB.

Rut-fus confiituatur ad méta": lineam BG, de ad. unâa in
ipfa B, G angulo DFE ,æanlis angulus BGH , angu 0* auteni
FDE æqvalin GBH: ergo ’reliqvus,quiI ad E reliqvo, qvi
H en æqvalis : æqviangulum igîtur cit tria" ulum FDE trian-
1;qu GBH : Vare ut FD ad GB in FE ad H &AED aleB
(pet a. 6.) ficnfum autem eft ut FD ad GB in elfe FC ad

’GA ùCD ad AB: en igitur ut FC ad GA in CD ad AB à
F5 ad 6H. dz adhuc BD ad H3 (pet 11.5.). itaqve qvo-
niam angulus CFD æqvali! en angulu AGI! (per «marna. ),
Wh" autem’DFE angulo BGH: erit totus CFE angulue
toti AGH æqvalis. Eaden ration: de CDE efl æqvalis ipû
ABH, de przterea angulua ad C angqu ad A «lis, an-
gulus veto ad B æqvalis angulo ad H: æqviangzuîum igitut
et! AH i fi CE, «k latere eitcum zqvalel angulos habet pro-
portion : ergo Radiant!!! AH reéfilineoCE ûmile erit.

A data igimr linea AB dam reâîlineo CE (imite de Emili-
M pçfitun "Mineüm AH deferiptum efi.

339d "a: fatma»: 6’ ùmnflraadam.

M a PROP.



                                                                     

1.80 EUCLIDIS ELBMENTOR. i

PROP., XIX. THEOR. 1
Similia triangula inter fe funt in duplicata (

ratione laterum homologorurn. .
Si»! fimilia triangala ABC, DE . A.

F babenu’a "galant ad B cavalera I D J
angulo adE, 511-! a! JE ad BC
ira DE ad EF, in: a! latta BC 4 SB, c C a Fd bomologunr [il (ami il: (pu [z
def. 5.) z dico ABC triangulam
ad triangulum DEF duplicata».
ratinent baba? du, par» baht BC ad EF,

Conflruâio.

Sumatur îpfie BC EF tertia proportionnalis BG. utrfit fiant
BC ad EF in EE ad BG (pu-12.6.);

2; Iungatur GA 3

Demonflratio.
Qyonîam ut AB ad BC ira efl DE ad EF; erit permutando"

ut AB ad DE in BC ad EF (per 16. 5.). Sed ut BC ad EF
in EF ad DG, de igitur ut AB ad DE in EF ad BG (pet Il.
à) : qvare triangulorum ABG, DEF latera, qva eircum 2:an-
e angulos reciproee (une proportionalia. ,
(bonni autem triangulorum, unum angulum uni æqu-

lem habentium , latera, qvæ eircum æqvalee anguloa, reti-
roce funt roportiondîa, ea inter f: faut æqvalia (pet 15.

à): æqva e igitur en ABG triangulum triangqu DEF. Et
qvôniam en ut BC ad EF in EF ad BG ;’ fi autem ce: refis
lineæ proportioualea fiat, prima ad tertiam duplicatam ratio-
nem habet ejus, qvam habet ad feeundam : habebît BC ad BG
duplicatam rationna: ejul qvam habet BC ad EF (pet 1°,
de . 5).

Ut autem BC ad BG ita ABC triangulum’ ad triangulum
ABG (pet 1.6.): Ergo de ABC triangulum ad triangulun
ADG duplicatam rationem habet tins, qvam habet 8C ad EF.

l

1

4

1
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man marras.  I ni
En autem ADG triangulum triangqu DEF æqvalp z à. igitut  "
triangulum ABC ml triangulum’DEF duplicatam rationna
habcbit ejus, qvam babct BC ad EF, ’ .

’ , 930d en! demnjlmdum.
Corollarium.

Ex hoc manifeflum efl, fi ne: reâæ lima: proporti’onalei
filerint, ut prima ad tertiam fia me triangulum , qvod fit à .
’pn’ma, ad triângulum à fetunda fimilè à fimilîtcr defcriptum:

qvoniam oflïcnf’um en ut CBad BG in ABC îriaygulun’l ad
friangulum ABG, ho: «si! ad triangulum DEF; -’

*   PROP. XX THEOR.
Similia polygona in fimilia triangula dividun-

tur a: numeroæqvalia a: homologa totis : 8: poly-
gonum ad polygonum duplicatam habet rationem
ejus, qvam latus homologum habet ad latus
homolégum;

  Sintfimilù pa guu ABCDE, MIGHKL a fi: 1m: A]? bonalo-. A ---- .
sa»: ipji FG : Dico Mg») » -. 43cm, rama, in [mita m’- B . E Ï
lugea dividi 6’ mon" 19941:3 , L
3 bariologt totù; 6’ poljgom  
JBCDE A! polygonaux FGHKL c D u K
duplicata»: rationna bd": du, . 4
pan 646e! A]! Il EG. 1 »

’ Confiruâio

. . Institut 83., BC, 6h LH.

. Demonfiratio.
1. (banian! Enfile A ABCDE polygonum polygone FGHKL

(pcr hyper. ) erit angulu: BAE angqu GFL æqvalis: 2&qu
dt, ut BAIN Al! ira GF ad FL (.per dcf. 6.). Triangula

M 5 igitur
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igitùr BAIE, GFL (une fimilia (pet 6.6.), ideoqve angu-
I’ lus ARE æqvalirangulo FGL, à: angulus AEB æqvalis au-

;qu FLG. ,E1! autem à total AED anguius æqvalis toti FLK, proptet
.fimilitudinem olYgonorum: ergo reliqvus BED angulul
reliqvo GLK e æqvalis; â eadem raflant BEC reliqvo LGH

cit æqvalil. . - . ,. Etv-qvoniam oh fimilitudînem triangulomm ABE ., FGL et;
m. BE ad BA in GL ad GF; fed à roptet fimilitudinena
polygonovum ut BA ad BC in FG ad G5: erit ex æqvq
ut BE bd BC in GL ad 6H (pet 2.2. 5) ; lump: circula:
zqvaies angulos EBC, LGH latera flint proportiona Î : æqvi-
angulum igitur cit EBC triangulmfi triangulo LGH (pet 6.
6.), qvare d: fimile (pet 1v. def. 6. ). "
’ Eadem tantième à EDC triangulum (huile efi triangule HLK:

. SimiHa igitur polygqna’ A8005, FGHKL in Emilia
dividuntur .6: numero æqvalia» .

. V d and primo "a: 10110711501315. I
a a. (banian. in præcedeiiiibue ofienfilm cfi ManguluinABE

fimile triangule FGL, triangulum autem BEC (huile triangule)
(SU-L; eruut igitur inter fe in duplicata ration: lacet-nm homo-
logorum (pet 19. 5), floc en, ratio trianguli ’ABE
ad triangnlum FGL div duplicata ratiouie DE ad GL,
à ratio trianguli BEC ad triangulum GLH etiam dupli.
au efl rationis BE ad GL: Ergo ut trianguium ABE ad.

(trianguluin FGL ita triangulum BEC ad triangulum GLH
( pet u’. 5.). Eodem modo oflendetur ut trianguium

’ BEC ad tflangulum GLH in cire triangulum BDC ad (tian.
gulum LKH. mure ut unum antecedenc videlicet triang.
ARE ad unum confeqvens (cil. ad triangulom FGL in cumin
antecedentia’ ABE, BEC, CED fimul fumpta ad cumin
confeqventia FGL, ËLH, HLK Hum] fumpta (pçr n. 5 ).
Totis igitut homologa faut omnia îfla trianguh, hac et! u:
poiygonum unum ad (alternai.

5 Âgdficundo en: dmonfirzndmn.

3. Ratio trianguli ARE ad triangulum FGL en d d iîcata ’ratio-
ni: ad FG (pet 19. 5.). Sed ratio polygom ad Polygo-

. l i aux:
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- un) à fecunda.

LIBER SEXTUS." 183
nurn efi eadem gum ratione trianguli ARE ad m’angnlum
FGL (ut jam oflendebatur). Ergo etiam ratio poiygoni
ad polygonaux]: cit duplicata rationia A8 ad FG (pet 11.5).

. au»! tertio en: demoitfirdndmh. "

Corollarium r.
. Endetn mode le! in fimilibus qvadrilateris oflendetur,eaefl’el,

"in duplicata ratiouc iatemm homologuant, ofimfum autem
à in triangulil (ad coron. If). 6.) : qvare univerfæ (huile!
radinez figura: inter [e (tintin duplieata ration; homologa-
rum Iaterum.

i Corollanum 2.
. Et fi’ipfil AB, FG tertiam proportionalem (unanime, va

fit M :,habebit AB ad M duplicatam rationem ejul, qvam blet
AB ad FG (pet ioda-fis). Habet autem de polygonum ad
Polygonum, de qvadrilaterum ad qvadrilaterum duplicata!!!
rationnent: du; qvani lattas homologua: habet ad homologum
Iatut, hoc cit qvam AB ad FG: atqve ofienfum cit hoc in
triangulis. Univerfe igîtur manifefium en, fi ne: reâæ litiez
proportiomlel fixerint, ut prima ad tertiam , in efl’e figuras!
reflilineam, qva au prima, ad fimilem à Militer defcrip-

PROP. XXI. THEOR.

Qvæ eidem reâîlineo fiant fimilia a: inter f:
faut fimilia.

Si: annonça: redilinœm l, B
fini]: reâilimo C : dite Cf retîi- Æ
150mm J redilimo B Mail: r e. d

- Demonfiratio. .Œoniam A reâilincum fimile
en reflilinco C (pet hypoth. ),
a: ipû C :qvianguum erit de circum qui" angulos latera
Iabebit proportionalh (pet I. def. 6. ). » I

. " M 4 Rur-
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Rurfus,.qvoniam reflilineum B fimile eûteâilineo C, etiana

ipû C zqviangplum etitdc citeum zqvalesangulœ lattnlnbe- i
bit proportionalia;

Utrumqve igitut teâilineorum A, B ipû C zqviangulum
en, à cireum zqvales angulos laiera habet proportionalia:

ante à teâilineum Aipli Bæqviufgulum en (pet l. an)
ideoqve latera circuit; zqvales auguloa proportionaiia babel;
(pet. u. 5.); ae proptetea A ipû B en fimile (pet I. def. 6,)

w au! en: MMIMU.
PROP. XXII.

Si qvatuOt mâta: lineæ proportionales fuerint;
a: reüilinea, qvæ ab ipfis fiunt, fimilia et (imi-
liter deferipta, proportionalia erunt: a: fi mail?-
nea, qvæab ipfis filant Emilia à: fimiliter defcripta,
fixerint proportionalia; ô: ipfæ refit: une: pro.-
portionales criant.

I. Si»! pan" "a: En: fro-
I particule: 18,aCD, EF, 6H
ftp: ut dB d CD in 51:11
(3H; fiat par" 46 api: qvidemAB, CDdefiripufiaaifid 8’fimi« 1M B

liter puffin reâilinu K48 , LC
D, 46 fpjù vaE, 6H ùfiri-
paf»: reflilinajnilù ô’fimi-
liter polît; MF, NH: dico a:
K45 "aman," 4d Maximum
LCD in efi "daman. la:
Il NE rtâilineum. .

KIOL.A IlA A

(Coufiruâio,
Sumatur ipfis qvidem AB, CD tenia proportionalis O ; ipû!

veto EF, 6H tettia proportionalis P (pet Il. 6. ).

Demonüratio.
030mm en ut A8 ad CD in HEM! GH, utautem CD ad

Oita

-ml-

- 2., 4.»-..
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0 in 6H ad P; erit ex æqvo ut AB ad O ira EF ad P(pet i
22. 5. ); Sed ut A8s ad O ira efl reâilineum KAB ad LCD
teâilineum, ut autem EF ad P in teâilineum M F ad teâi- V
Iineum NH (pet 2. corail. 20. 6); Cùm veto ratio AB ad
quvalis five eadem efl ac ratio EF ad P, ut igitut KAB
ad LCD ira MF ad NH (pet Il. 5.).

Q9041 primo en: demanflnndum.

3. Si! a: 1(le reEiIintum 4d reflilinmpx LCD in refiilinntn
- MF 4d Radium»; NH : dira in dB 4d CD in rflè [if d

GH, . i Confiruâio. .
Fiat enim ut AB ad CD in EF ad 03 (pu 12.6.); a:

i del’cribatut ab ipû (L11 altetutri teétilineotum MF, NH Émile

de fimilitet pofitum teflilineum SR (pet 18.6.); ’ Il

Demonfitatio.
Qvoniam igitut en ut AB ad CD ira EF ad 03, de defcrig

pt: funt ab ipfil qvidem AB, CD fimilin de fimilitet polira KA
B, LCD teâilinea, ab ipfis veto EF, Œk Emilia dt fimilitet
polira teflilinea MF, 5R; efi ut KAB teâilineum ad teâilia
neum LCD ira teâilineum MF ad 8R teâilineum (ut in
flpetioti patte oflenfum efl).

Ponitut autem d: ut reâilineum KAB ad reflilineum LCD
ira MF teéiilineum ad reéiilineum Nid; teâilineum igitut.
MF ad utrumqve ipforum NH, SR candeur haber rationem
(pet Il. 5. ): ergo reé’tilineum NH cil ipû 8R æqvale (pet
9.5); en autem de ipû fimile fitnilitetqve pofitum (pet
mût): Ergo 6H en æqvalis QR. Et qvoniam ut AH ad
CD ira efi EF ad QR æqvalia autem QR ipû GH a erit ut

ABadCDquFadGH(pet7.5). , î-
âgodfitundo en! demonflnndun. .

- tEMMA. a iAt veto fi refiiliuea æqvâlia a: Emilia But,
bomoloËa ipforum latera Inter fe æqvalia elfe

hoc me opdemonlirabimus. .

- i M 5 Sûr!t
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r Sinr quiz): 6’ limita: mailing: NH, 5R; 6’ fr ut HG
A! GN in Réa-4d .915 : dico Râipfi HG (JE guzla". p

Si enim inarqvales fint una ipfarum major-«erit. Sir (RQ.
major qvam HG; de qvoniam efi ut RQ ad Œ ita HG ad 1
au: permutando erit ut RQ ad ou ira Q5 ad en 1

tri .5 ). z ’ -(PMajol; autem en; QB qvam HG ; ergo dz Q5 qvam GN
major erit: qvarc de reâilineum RS reâilineoHN cit mains:
fed de zqvnle, qvod fieri non poteff; non cit igitur Q3
.hzqvalie ipû GH; ergo æqvalis. a

93ml en: Jemonflnndun.

PROP. XXIII. THEOR.

, Æqviangula paraliogramma inter fe rational;
habent ex ,..aterurn tatiombus: compofitam.

l

. Six! 470117:51:14 parlfiehgnn- A .
au AC, CF 4904km bldlflfil BU D u

;D angulum Angùb BCG: dico
pamllelagmmmum AC 3d ptr- B
42610371010153»: CF urinaux Lt-
dtre tampafium ex rflianiôt: lata- K h---I
in»); bot e erraient, 104m Lb... I
5,5" 3c .4 ca, 6’ ex "firme, M, I , I !
goum bâti DC 4d CE. l .

Confituë’tio.

g. Ponatut enim BC in. diteéium ipû CG, ergo à DC ipû

CE in diteéium erit (pet l4. 1.); 42. Complearur DG patalelogrammum produâis mais AD,
F6 usqve dum concutrant in puuéio H; I , l

3, E onatut reâa linea lqvædam K’, de fiat ut BC ad CG
in ad L, ut autem DC ad CE ira I. ad M ( pet 12.6.).

Demonflratîo.

7 Rational ipflus K adL à L ad M easdem funt ., quæ. tationeI
latenun videlieet 13C ad CG- à: DC ad CE (pet confit. ). 1

* n Std
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Sed ratio K ad M coinpofira cit et tationeK ad L de ration:

L ad M : qvare à K ad M rationem habet ex tationibus lare-
tutn eompofitam (pet 5. def.6). ’

- Et qvoniam efl ut BC ad CG ira AC anllelogrammum
ad parallalôgtammum CH (pet 1.6.); fe ut BC ad CG1’ra
K ad L (pet confit.) erit igitut ut K ad Lira parallelogtam-
mum AC ad CH parallelograiumum (pet 11.5. .

RUrfua qvoniam en ut DC ad CE ira paralelogrammum
CH ad parallelogrammum CF (pet 1. Ç); ut autem DC ad
CE ira L ad M (pet confia): ut igirut L ad M ira critparalo
lelograinmum CH ad CF parallelogrammum (pet Il. 5). I

Iraqve cum ofienfum fit, ut K qvidem ad L ha elle AC
allelègrammum ad patellelogrammum CH, ut autem L ad

M ira parallelogtammum CH ad CF parallelogramrnum
e erit ex zqvo ut K ad M ira AC parallelogrammum ad ipfuna
CF (pet 22. 5) Habcr autem K ad M rationem ex rationi-
bus larerum compofitam : ergot! AC paralielogtammum
ad ,parallelogrammum CF rationna habet ex tarionibua lare-

zum ecmpofiratn. "
and me: devionfir.

PROP. XX 1V. THEOR..
Omnis parallelogramrni væ. çirea .diaine’trum

fiant .parallelogramma font nuira tou animer Te.

t Sir parfilagummum ABCD, B
naja: filme!" AC; tin-4 Jimm- A E
tu,» (un AC pardielogugnmt afrit KG, HK : dico peulhlogmn’c G F
au) 56, HI (9’ mi JBCD ô’ im" M

ter [è familias D a K CV. i Demonfltatio.
Osoniam teéia EX parallela eh i

teé’ta: BC , erit angulus AEF æqvalis angulo ABC. anguluc autem

AFE æqvalis angulo ACE (pet 2 . L); duo igitur rriangula
AEF, ABC (un: æqviangula; En en] morio de duo triangula
AGF, ADC zqviangula. fun: a qvate parallelogtalamum EG

e, zom-



                                                                     

:33 EUCLIDIS ELEMENTORUM

:qviangulum en parallelogrammo .ABCD: utrumqvc enim
corum in duo triangula æqvalia à: æqviangnh pet diametruni

AC divifum en (pet ;4. 1.). VPorto qvouiam æqviauguh funt triangula ABC, AEF, erunt i
litera ipforumeirca a: valet angulos proportionalia, nempc
ut A8 ad 8C in AE a EF; 6: qvoniam «in: zqviangula
funt triangula ADC, AGF (ut fupra ofienfum eh), et
ipforum lacera fimiliter proportionalia videlicet , ut CDK ad
DA in FG ad GA ( et 4.6. ): qvare paralklogramma xEG,
ABCD, qvæ de fingq os angulos fingulis augulis :eqvàles habent
d: lattera cira æqvalce angulos proportionalia, fiant fimiIÎlA

(par l. dei 6. ). I y AEndem ratioue de parallelogrammum HK fimile efl panna;
logrammo ABCD: utrumqve igimr ipforum E6, HK paral-
Ielogrammomm toti parallelogrammo ABCD cit fimile. 032e
autem eidcm refiilinço fimtkfimilia de inter fe faut fimilid

j (pet 21.6): parallelogrannnum igitur EG fimile dt pal-alle-

Iogrammo H , V  ’anre omnii parallelogrammi qva eircadiametçum full!
parallelogramma de, toti à inter fe funt fimilia.

3113m1 en! lemnflr.

PROP. XX V. PROBL.
l Data Jeâilineo fimile, a: alteri dato æqvalc-

, idem conflituere.

Sint du: duo riailinu vidrlint
18C U D: eoportet (enflituér:
reflilineum , Manque ABC
qvidem fimile, ipjî viroD (gade,

Confiruâio.
a. Ad krieflam liueam BC appli-
  cetur parallelogrammum BE

triangulo ABC æqvale; ad raflant
veto CE applicetur parallelo-
grammum CM æqvalc ipû l) in augulo FCE, qvi languie;  
CBL dt minus (per44.&45.1)3

z. Su; e
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2. Sumatm’ inter ipû; BC, CF media proportionalio 0H

(pet 13.6.); ’3,.» ipû ou defetibafln’ nâilineum KGH fimile a:
ter pofitum reé’tilineo ABC (pet la. 6.)

Demonfiratio.
03min: EB. CM fun: paralleldgramma de angulul F63 a

:qvalis cit angqu CBL (pet conflruâ. ) ., in direflumigitut
en BC ipû CF (pet r4. r ); a: qvoniam en ut BC ad GH
in GH ad CF ( et confinât); cum autem ne: liriez refit
fint proportionna et, ut prima ad tertiam ira efl figura mai-
linea, qvæ fit à aprima ad fimilem de fimiliter defcriptam à
[ceunda (pet 2. corail. 20. 6) : erit itaqve ut BC ad CF ira ABC
drinngulutn ad triangulum KGH. Sed ut BC ad C Fini paralielo-
grammum BE ad EF parallelogrammum (pet 1.6.) : dt igitur
ut triangulum ABC ad triangulum KGH ira RE parallelogtam-
rhum ad parallelogtammurn EF: qvare alterne five permu-
tando ut ABC triangulum ad parallelogrammum BE, itatriau-
igulum KGH ad EF parallelogrammum (pet 16. 5 Efi au-
tem trianguium ABC æqvnle parallelogrammo 8E ( et con-
flruét. ): æqvale igitur e11 dz KGB triangulum para! elogram-
n10 EF. Sed EF parallelogrammum æqvale en reéitilineoiD:
ergo de triangulum KGH ipû D efl zqvale. Efi autem à

A

’KGH fiuiile trian’gulo ABC (pet confit.) ,

Dato igitur reâilineo ABC fimile, à alteri dato D zqvale
idem confiitutum cit KGB.

fanai en: faimlun.’

i v gnon XXVIt THEOR.

: a Sîà arailelogrammo parallelogrammum aufe- .
ratur, hmüe ton a: fimiliter pofimm, communem
cum ipû) angulum habens ; cire: candeur diama-

trumefi cum toto.. ’
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A. parrdelagnmu enim ABC p nG . -D
D plgalklognmmm AEFG aufe- l C
un" futile ABCD Ufimiliter i tpnfitum, conmnnemqve un: ipfi - E
cingalais [mécru 0118 : lira puzzl- , C
lelognmnuum ABCD cirez: tandem B

’ (fi diamantin: un! parddogmm-
me AFFG.

Demonüratio.

Si thefin propofitîonis negaverir, fit itaqve ipfonnnnn dia. i
mater AEC, ducatutqve pet H alterutri ipfatnnm AD, BC

paraliela HK. l(U0niam igitut cite: candeur diamettum eil ABCD parai-
lelogtammum eunn parallelogr’ammo KG (pet antithefin ),
’etit parallelogtammum ABCD arallelogtamnno KG fimile
(perz4.6): ergo ut DA ad Anita GAad AK (pet n. def.6).

Efl autem à (propret fimiiimdinem patailelogrannmotum
ABCD, 5G,) ut DA ad AB ita GA ad AE : ideoqve ut 6A
ad AE ira 6A ad AK (pet 11.5).- se profude GA ad mam-
"qve ipfatum AK, AE candeur rationnent habet; erit igitur AE
ipû AK aeqvalis pet 9. 5.), hoc ca, toton (a: parti erit æqvale,
qvod fieri ne vit: non igîtur titra candenn diametrum ci
ABCD paralle ogrammunn cum panllelogrammo KG: igitut
eirea candeur diametrum erit parallelogtannmum ABCD cum
paralldogrammo AEFG. au tu: demanflr.

mon». XXVII. THEOR.

Omnium paralielogrammorum fecnmdum cana
à!!!) teâann lineam applicatorum, 8: defieientitmn
figuris parallelogrammis, limilibus a: fimilitet
pofitis ci, qvæ à dimidia defcribitur, maximum
en, qvod ad dimidinm CR applicatunn, finnile

exiflens defeâui. e
H

J
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Si; "du lima dB [hourque
liftent)»; in C; 5 4d dB "[1an
Imam appâtent" parallrhgum-
mm AD defirimr figura parafie-
Iagrdmma CE,jimi1i 5 (Fig, l
fini!!!" paf); ci, ,91?! A dimidio
ipfiu: dB dçfiriptd (fi, bac (fi 4
31C : Dico omnium plflllelogrnm-
nommai "au: Iinum (Fig. z’
dB .tppliutarnqm 5 deficientium
fguri: paralldagrammir. fimiliâu:

Ufimih’ter pojiti: CE, maxi- l t B
"au": eflè AD. Applicrtur enim 4d rafla» liant): 48 peut.
hlogmmmm’n JE, dtficiem figun parqllelognmm: 10118,31;
6’ fimiliter pajîta ipfi CE; Dire 4D pardidogrammumpaul.

hhgrtnm JE naja: (fi, i
Demonfltatîo.

. I. Qvonîam puaUelogrammum CE .fimile eiïpatallelogtammo
’ KIL, circa candenn diamettum fun: (pet 26.6.). Duca-
. tut eotum dianneter DE 6: defctibatur Figuta prima. *

(banian: igitur CF eü zqvale ipû F5 ( pet 4;. n. ), com.
manne apponatut KH z totum igitut CH toti KE en zqvale,
Sed CH en æqvale CG, qvoniann na: Iinea AC ipû CB cit
zqvalis (pet 36. 1.): ergo à GC ipû EK æqvale erit..-
Commune apponatnnr CF: eotum igituthF efi æqvale gno.
moni LMN; qvare de CE, hoc efi parallelogtannmunnnv AD,,-
patallelogtammo AF cit majus (pet 36. 1.).

( gym! primo en: Jamènflundnm.
z. Si: tutfus A8 feâa bifatiam in punâo C, d: applicatunn

fit AL deficiens figura CM ; de turfus ad teâam lineam
AH applicetut parallelogrammunna AE deficîens figura DF,
fimili de fimilitet polira ci, qvæ à dinnnidia AB defctibirut,
videlicet CM : Dico parallclogrannmunn AL, qvod ad dimi-
diunn efi applieatunn mainte elfe pataüelogtannno A5. i

. . , 03..
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Qvoniam enim finnile efl DF ipû CM, du; candetn.funt

diametrum (pet 26. 6. 1: fit ipfon’unn diluent EB de deferi-

batut figura 2.. ’ 4Et qvoniam LF æqvaie efl un (pet 36.1.) , ami... çgÎ
ipû GH eft æanalis; erit LE iplîo E.K.majur. Efl autem LE
zqvale DL (pet 4;. 1.): manu: nguur en DL ipû, En
Commune apponatur KD. Ergo eotum m, (ou, A5 en,

flood finaude en: lemflr, ’ .
mains.

* PROP. XXVIII. THEOR. ’

Ai datant matant lineam data teâilineo æqvale
paranelogramrnum applicare, deficiens figura
parallelogramma , qvæ fimilis fit .alteri datæ :
oportet autem datura refiilineum, cui æqvale ap-
plicnndum cit, non -majus cire eo, vod ad di-
midiamapplncatur fimilibns exifienti us defeâi-
Bus 8K egos qvod .ad dimidiam 8: ejus cui doper-
tet [inule deficere.

i4

Ü ° I
N Ü

K

601?

Si! du; "54713:5 18 ; du.»
«un Hammam. mi opime: 19v;-

I.

le 4d du»: "En": liman Ali -
[pliure fit C, non naja: pacifient à
ce. qvod 4d dimidinm applicatum
rflfimilibu: trifientibu: defeâibur; l H
uni nattent [imite oportet deficere
fit D;, opartet 4d dans «au» .
(imam dB data "affina G agende z
plrnllelogrtmmfim applimrl, defi-
tian: figura ptrdllelagramma, peut T , R
fimilirjît ipjiD. - A B

Conflmëtio. S
a. Seeetut A8 bifitn’ann in E (pet la. L).

au
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z, Ah apr. E8 defcribatur fininiie a; fimiliter pofitunn ipû n,

qvod fit EBFG (pet ,18. 6.) a: compleatur A8 Farando-

grammunn. . . * .Demonfiratio; ,
Œ’oniam AG vol æqvale cit ipû C, vel et!) maint obderet-

’ minationem ; de fiqvidem A6 fit æqvaie C, (361m1) jam erit,
qvod proponebatutn etenim ad teâam lineann A8 du" mélia
Iinneo C æqvale parallelogtammum AC applicatum ei’t defi-
tiens figura pmllelogramnnna EF, ipû D finnili.

Sin aufennn non efl æqvale , erit HE mains qvam C, atqve
eü HE æqvale EF: ergo dz EF qvam C cit majue. Qvo au- 4
tenu EF fuperàt C , roi «mon æqvale ipû veto I) finnile à
finnilitet pofitum idem conflituatur KLMN ( pet 25.6). Sed ’
D cit fimile EIF . qvate dt KM ipû EF (huile erit. Sinîgitur
[:83 Iinea qvidem LK homologa ipfi GE , LM veto ipû GF.

Et qvonniann æqvaie efl EF ipfini Cf KM erit EF ipfo KM
majus z major iginur ei’t GE ian KL, ü GF ipfa LM ( pet
1. Cotol. 20.6. Ponatnnt GX æqvalis LK, à GO æqvalin
LM (pet 3.1.), de ronnpleatut XGOP paralidognjaunmum.
(pet 31.!): æqvale igitur de fimile efl X0 i fi KM (pet v
2.4.6). Sed KM fimile en EF : ergo ü: X ipû EF ça
fimiie ( pet Il. 6. ): entraieanndem igitut diannettum cil X0
cum ipfo EF (qet :6. 6.) Sic ipforum diamant GPB à figura

defcribatut. ’Itaqve qvoniann EF eflkæqvaleipfit CXKM, qvotum X0
cit æqvale KM, erit reliqvnts gnomon æqvalis reliqvo .C. »
En qvonîam-OR en æqvale X8 (pet 4;. 1.), commune ap-
ponatut R5: roman igitur OB tari X8 en æanle. Sed X3 v
cit zqvale TE (pet ;6. 1.-), qvoniann à lama A8 æqvalelate-
ri EH: qva: à TE ipû 08 æqvalc en. Commune appoin-
tut XS : ageratum TS æqvale (on gnomon! XS’fSF. Al
gnomon X51 S? ipû C ofienfinr en æqvalia t à igitut T9

ipû C æqvale erit. ’M datann îgitur raflant linteau A8 data teaüineo C æqvaie
arallelogtammum TS applicatum en, defieicnn figura parano.

figurant R8 ipû D ûmili, qvoniann a: R8 finnîle en ipû 0X.

agar! in: fuienlum. ,

N PROP.e



                                                                     

194. EUCLIDIS ELEMENTOR.
PROP. XXIX. mon.

Adldatam reéÏam lineam date re&ilineo æêvale’

parallelogtaminum applicate excedens, gnra
parallelogramma, qva: fimilnshfit alter: datæ.

Si: du; "tu Iinu AB, datant * K a
que refltlimum, mi apura! 11041:
cd ipfàan dB 4pplt’c4re, fit C; cit! ’ . F ’ L M

autant opime: fimile andin, fit ’
D: itague aporie: 441 dB "au! i, liman; dan reâilineo C apode

G .Il pnrnllelogummum appliurr, ex- [Ê L ’
àdrn: figura . pnrdlltlognmmt u r x

Confituâio.

t. Secetut AB bifatîam in E,(pet 10.1.): 4
z. A renfla EB ipû D fimile fimilitetqve pofitunl parallelo-

gramnnum defctibatur’EL (pet 18.6. );
g. Utrisqve.î qvidem ELfC æqvale, i fi veth finnile à

fimiIitet pofitum idem confiituatnnr 3H (pet 35.6.). ’

Dembnfiràtio. .
03min! parallelogtammmn El. finnile en ipû Dl, cipatnnl’:Q

lelogrannnmum 6H eidenn etiann D cit fimile, (pet confina.)
etunt EL, GH inter fe qvoqvo fimilia (pet 2l. 6.); ideoqve
lams KH cit homologua: lateti FL, KG veto ipû FE. ,

Porto parallelogrammum GH maint en ipfo EL, ideoqve y
refis: linea KH major qvann FL dz KG major qvam FE. .

Producantut FL, FE, de ipû qvidem KHæqvalit fiat FLM. .
ipû veto KG æqvalis FEN (pers. 1.), de eompleatut patale
lelogtamnnum : ergo MN æqvale dt fimile cit ipû GH.. Sed
6H cit finnile ipû EL: dt MN igitut ipû EL fimile erit (pet
2.1.6. ; ac propterea ciron candeur diamettunn cit El. cum
iffo NM (pet :6. 6.). Ducatut ipforunn diametct à 33m1 A
efetnbatut. .

” i [ta-
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Itaqve qvonnîam on ipfis une efi æqvale, fcd a. ont

chvale MN; erit de MN zqvale ipû: ELTC. Commune
aufetatut HL: teliqvus igitur gnomon efl ipfi C æqvalis. Et.

- qvoniam EA cit zqvalis EB, æ vale erit de AN parallelo-
gramnnnum parallelogtammo N8, ce en ipû LOK pet 36.16:
4;. 1,), Commune appouatut EX: tomm igitùr AXæqvalc
cit gnomoni. Sed gnomon dt æqvalin C : ergo de AX ipû
C z vale efi. ’

A datam igîtur teéhm AB dato reâilinneo C æqvale g.’
nllelogtannnnum applicatum cit AX excedéns figura paralle o-
;tannnnna P0 ipû D fimili, qvoniam a: EL fimile en OP, -

- * and en! fairway. ’
PROP. XXX. PROBL.

Datam teâam lineam terminatam fecundum
extremam ac mednam rahonem ficaire. p

n

Flan I oSi: du; "Il; finet termina;
dB: n’ont! ipfim ABficnmdum C A

) «trama» 4: media»: ratinent

fient. (vil. Fig. 1.). p F,
Confituâio. n: ax. Defcribatur ex AB qvadtatunl G B

BC (peti46. 1.); I A az. Ad AC ipfi BC æqvale paral- W
lelogrammum applicetut CD, F1632. C
extedenn figura A!) ipû BC

) filai" (ter 29.63 *
Demonfiratio; A -

Osonîam qvadtatum cit BC: erit igitnnt de Al) quai-aman.
Et qvoniam BC efl æqvale CD, commune annferatur CE: qui.
qvum igitur BF raliqvo AD efi æqvale. fifi Internat npfl
zqvianngulum: ergoipforum EF, ADlateta, qvæ citeunn mg)!!-
len angulosfuntreciptoee proportionalia (pet 14.6.): ungu-
tur FIE ad EDita cit A8 ad E8, El! autem FE 23ml" AC, hoc
en ipû A3; à BD ipfiAE: qvarennt AB MIE la A? ad EH,
Sed A]! majoroit qvnm Ai: ergo AE qvun ES un m’en. p

Un - N a me
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fReâa igitut AB feeundumflextremam ac mediam rationnant
(06h CR in E, ü major ïpfius feg’nnentum cit AE. p

l 4 argol tin-farinndun,
n Alitet.

ConfiruŒo.
Seeetur A8 in C in, ut reflangnlnm qvod eomprehennditut

(ab AB, BC zqvale fit qvadrato ex AC (pet n r. z. ). vid. Fig. z,

Demonfitatio.
Œonîannn igltut teûangulunn, qvod comprehenditur fub

l AB, BC,.æq’vale en qvadrato ex AÇ (par connin); erit ut AB
Id AC in AC ad CE ( pet [7. 6. ), Etgo A3 fecundum entez

l mann du mediam rational: fcéta en (pet ;. def. 6.).

255d, en! facienlnn. -

mon XXXI. THEOR.
In reâangulis triangulns figura. qilæ fitàlatete

teâum angulum fubtendente æqvalis efl: eis, va:
à’laneribus reétum angulum comprehendenti us
fiant, fimnlibus ô: fimnlitet defcrtn’:

p Sir tringla»: flanquât»: A
BÇ: Dico figurant , que]?! à BC,
4904km enflé (il, 7v.: à Bd, 1C
font, fimilibu: Effimilz’ter defiri-

prix. - cDemonfitatio. 3l D x l
Ducatur perpendiculatis AD. n IŒ’oniam igitur in triangule A

BC ab angnnlo teâo, qvi et! ad A, , Aad BC bafinn perpendicularis duéka efl AD; erunnt triangnnla A]
D, ADC, qvæ finit ad perpendicularem finnilia toril de inter fe
( tr 8.6. ). Et qvonniannn finnnile cit ABC triangulum triangulo
A D, erit ut CBad BA ira AB ad BD. Atqvi cum tres refis
lima proportionales finit 3 ut prima.)ad tertiam in erit figura.
qva fit à prima, ad fimilenn de fimiliter dcfctiptam à [canula

e (tu
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(pet 2. Cotoll. 20. 6. ). ut igitur CB ad BD ira figura, qva: fit
à CB ad fimilem d: fimiliter defcriptannn.à BA.

Eadem ratione du ut BC ad CD in figura, qvæ fit à BC, ad eau.
qvæ fit à C’A: qvare de ut BC ad ipûs BD, DC ira figura, qva
fit à BC, ad cas, qvæ fiuut à BA, AC (huiles de fimiliter de-
fcriptas. Æqvalis autem cit BC ipfis BD, DC: ergo figura
qva: fit à BC æqvalis cit eis, qvæ à BA, AC fiuut limilibus.l
finnilitequÇ deferiptit. agoni en: demenflnmdum.

’ Alitet: .Qyoniam fimiles figura: funtin duplicata rationne latetum ho-
mologomm ( pet 2;. 6. ); figura qva: fit à BC ad eann, qva: fit
à HA, duplicatam rationnem habebit cjus, qvam habet BC ad BA-
(pcr l. cor. 20.6.) ; habet autem de qvadtatunn ex BC ad qvadta-
tlnm et RA duplicatann talionem ejus, qvam habet BC ad BA r
ergo nnt figura qvæ fit à BC ad eam qvæ fit â BA ira qvadra-
tum ex 8C ad qvadtatum et BA (pet u. 5. ). Eadeun rationne,
à ut figura qva fit à BC ad eann qva: fitâ CA ita qvadntum et
C8 ad qvadratunn ex CA ; à igitut ut figura qva: fit à 8C ad tu
qva: fiunt âBA, AC ira qvadtatum ex BC ad qvadrata ex BA,AC.
Œadratum autem ex BC æqvale en qvadratîs ex BA , AC : ergo
de figura, qvæ fit âBC cit æqvalis cit, qu: à BA, AC fiunnt,
finnilibus de ûmiliter defcrn’pnis. Æod en: dtmenflrtndum.

mon". XXXII. THEOR. .
Si duo triangula , qva: duo latera duobus laten-

bus proportionalia habenncomponantur feemndurn
unum angulum ira ut homologa lateta ipforum fin:
parallela ; teliqva triangulomm lateraln duefturn.

nbn mvicem erunt. A .
Sint du trinquai; ABC, DUE, 101 A

duo lutera RA, AC,daehu [aurifiai-CD, D
DE propartionalù badin", ut qvidem n
Bd 4d ACiu CD 4d DE; pandit 414- 4
le!» (Î! JE CD 6’ AC ipfiDE: Dico
BU CE in dinar»: (fié.

Demonfiratno. B c v tOgmnîam AB parallela efi DC, &in . ’ I * ,
ipû! in ’dit refila linea AC ; etunt and! alterni BAC, ACD

A N î ’ æqu

I

p .
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zqvales inter fe. Eadenn rationne à
angulue CDE æqvalis en angulo A n . -
ACD: qvate de BAC ipfi CDE cit æ-
gvalin. Et qvoniam ABC, DCE funt

uo triangula unnnnm anngulum qvi ad
A uni angulo qvi ad D æqvalenn ha-
bentia, çircum æqvales autem angu-
los latera proportionalia, feilieet ut
BA ad AC in CD ad DE: erit ttiangu- 3 c le
nu... ABC triangulo DCE æqviangn-

’lum( et 6.6.): ergo ABC angulun efi æqvalie angulo DCE.
Ollen us autem cit angulue ACD æqvalir angulo BAC: totiuq
gitur ACE duo but ABC, BAC efl zqvalis; Communie appo-
natut ACE: ergo anguliACE, ACE angulis BAC, ACE, ABC
:qvales finnt. Sed BAC, ACB,ABC anguli duobus mais funt

- cqvalee ( pet 32. 1): dt igitur anguli ACE, ACE duobus re- ’
on. neqvales etunt. Itaqve ad qvandam teâam lineann AC, t!
ad punnüum in ipfa C duæ même linea: BC, CE, non ad eas-
dem partes pofitæ, angulos, qvi [ont deinte s ACE, ACD
dnobue mon. zqvales faciunt; Ergo DE ipû E in diteûunl

un. ( pet na. r. ). i *. agod faconde en: demflr.
PROP. XXXI. THEOR.

ln eitculis æqvalibus anguli eandem habent
tationem, qvam circumferentiæ qvibus infiltrant,
five ad centra five ad circumferentias intimant:
adhuc etiam a: feEtores , qvippe qvi’ ad centra

font eonfiituti. l
Siut t du rirent]! ABC, n Dw )DEF 6’ 43:01:" qvidem ipfà- A L ’

"MG, H finet angulïBGC,EHF, N
4d tireumfnentid: une Magali x Mi
BAC, EDF: Dire ut tiran- B
ferait) 8C ddEFtirtimferev- g
au». in: (Æ BGC Angulumtd
draguât»: EHF, 5 dinguât»: -
BAC ad napalm. EDF : "6’
adiant- fiacre»: GEC ad HEF ferleront.

7 DG!

... "T’a-g.

à----- -
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. Demonfiratlo.  l. Ponantur circunxferentiæ qvidem BC æqvnlel votcun v9
deincepsCK, KL ; circumferentiz veto E? ru m æqva en
qvotcunqve FM, MN, 6: jungantur GK , CL, HM, HN.
Qyoniam igitur circuüxfcrentiæ BC, CK, KL inter f: funt

zqvalu, Granguli BGC, CGK, KGL inter f: æqvnles erunt
(pet 2,7. 1.): qvam multiplex igitur cit circumfcrcntia BL cir-
cumfcrcntic BC (am multiplex efi BGL angulus-nnguli BGC.
Et fi æqvalis dt BL circumferentia circtmnferentiæ EN, d: an- k
gulus BGL angulo EHN erit zqvalis (Fer 27.3.); & fi cir-
eumferentia BL major en circumferentla EN. major erit «k
BGL angulus 3:1;qu EHN 3 à fi minot miner î. qvatuorigi-
3m- :xiflcndbul. magnitudinibus, duabus uimirum circum-
Îertntiis BC , EF d: duobus angulis BGC, EHF , fumpta
faut circumferentîæ vident BC, a: anguli BGC æqvi multipli-
cia, vidclicct circum eremîa BL a: angulul BGL; èircum-
fercntiîe vero EF à EHF anguli æqvc multiplicia, lump: cir-
cumferentia EN à augulus EHN; atqve oflenfum et! fi cir-
cumfercntia BL fuperat circumfercntiam EN , à BGL mgr»
lum (apeure, mgulum BEN; a: fi zqvaüs æqvalem; à: fi

A minor minorem elfe: igîtur ut circumfcrentia 8C 1d circùmp
feremiam EF, in angulus BGC ad angulum EHF ( cr 5.defi5.-). "
Sed ut BGC angulm ad angulum EH? , in angu us BAC and
EDF angulum (pet 15. 5. ); utcrqve enim utrimqve en duplus
(pu 20. 3): d: igimr. ut BC circumfcrenda ad circumfcrcmr
tiam EF in &anguluu BGC ad angulum EHF, a: anguluo BAC
ad EDF a ulum and primo tu! ùmonflunlum; .
s, Dico i’æzper 6’ ut BC circumftrnztit Il circumfertntim

EF in (fi [5507101 GBCtd HEP fèflorem, ;
V lungantur enim BC, CK, à fumptis in circumfcrcntiilBC.

CK punais X, 0,jungantur d: BX, XC, C0, OK. .

b1(2qu qvonîam du: HG, GC
duabus CG, GK æqvalesfunt &
angulos æqvalen comprehendunt ;
erit â butin BC bail CK æqvalit:
zqvale igitur efl à GBC triangu-   x c "0 ’ a M
lum triangulo GCK(pcr 4.1.). Et .   ’
qvoniam circumferentia BC cir-
cnmfercutiæ CK efi æqvaliI, d: reliqva chumfereutia qva corr-

v, i P a4
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îlet totum circulum ABC æ va-
in cit reliqvæ, qva: eun cm

circulum complet (pet g. 2x. ). A ’ D I
04m1: à: angulus BXC angulo L N
COK cit æqvalis (pet 2.7. g): K. -
Simile igitur cit BXC fegmentum B & o M

x c E a,fegmento COK: a: funt Ripe:
’ æqvales «au limai BC, CK.
’ Qyæ autem fu et zqvales reflal ’ i " ’ l

lima: funt (Emilia circulorum fegmentn à inter fe æqvalîa (une
(pet 24. ; ): ergo fegmentum BXC el’t æqvale fegmento COK.
fifi autem de BGC triangulum triangulo CGK æanler: de to-
tus igitur feâor GEC toti feâori GCK æqvalil erit (pet 3. 9x.)
Endemratione dt GKL Ifeétor utrivis ipforum GKC, GCB ci!
æqvalil: ne: igitu’r feûores GBC, GCK., GKL film æqvales in-
te’r fie. Similiter à: feâores HEP, HFM, HMN iutcrfe funt æqva-

els:,qvam multiplex igitur eft BL circumferentiz BC, (am
multiplex efl a: GBL feâor feéloril GEC. Eadem ration:
à qvam multiplex efl circumferentia EN circumferentiæ EF,
au: multiplex cil a HEN feâor fefloris HEP; de ( ex modo
oflenûs) fi eircumfcrentia BL eircumfcrentiæ EN efl æqvalis,
à fafiot GBL’æqvalis cil (céleri BEN; à fi circumferentia
El. fuperat circumfereneiam EN fuperat a: GBL feélor refic-
rem BEN; à: fi miner, minor. antuor igitur exifiemibun
magnimdinibus, duabus qvidem ciMumfetemiis BC, EF,’.duo-
bus veto feêtpribus GBC, HEP; fumpta fun: circumferçntiz ’
qvidem BC 6: feêioris GBC æqve multi Hein, videliect cire
cumîerentia BL de GEL (héler, circum emmi: vero EF de
feâoris HEP æqve multiplicia, nempe eircumferentia EN et
BEN reflet. Atqve oflcnfumefi fi BL circumfêrentia (lapera!
eircumferentiam EN, à feâorem GBL lugent: feâorem HEN;

’ à fi æ valis æqvalem; de fi minot minorera: efi igituf ne BC
circulai canada ad circumferentiam EF, in (eâor GEC ad HEF
(camelin. 234d fienmla "a! demanflnmdum;

’ Corollarium. I . . .
v Perfpieuum «in: fifi a: ut (eau: ad feûorem in elfe an-
.ulum ad angulun (1m 11.5. ). i

marril



                                                                     

. Cofrîgcnda:
Pagina ç. lima 2l. pro AC loge AB; P. 9. l. tilt. »

pro BEC Iege’BCE; P. Io. l. 23. pro AE loge AC; ’
P. 13.1in.19.proADIege,AB; P, I7. I. 16.pro CD
legeBD; P.2x. 1. 28.pro ADIege A13; P. 21.1. 30,
profilage BC; P. 39. I. antepenult. pro AE [age AD;
P. çz. I. I4. proA aterutri ipfarum CD, FE duca-

. fur parallela AF log: B alterutri ipfarum CD , AE
dpucatur parallela BF; P. s’8. l. 2. pro BC loge BG;
P. ç4.I. .18. procid eî’c parallelogr. CBHG, revit-
angulo loge id cit parallelogr. CBHG: reâangu-
Io; P. 60. l. malt. daisv comprehenfum; P. 61. l.
23. pro (par ypoth.) les: (par confiruâ.); P. 61.
I. 24. pro angulus AEC kg: angulu: ACE; P. 62. I.
26. pro AB legeAD ; P.64.Î.I. dele œqvilatero; 1.13. v
pro FD loge FG; P. 6 Ç. I. I 6.pro AE loge EF; R77.
I. 27. pro ECF lege EF; P. 83.1. I4.pro ACD. loge
ACK; P.86.I. Io.pro AClegeAE; P. 88.1. 3. pro
CBF hg: EBF; P. 89.1.4.pro’BE.1egeBF; I. ait. pro
ADlegeAC; P. 93.1, a. pro ABC loge ACB; 1. 23.
proCDFlegeCFD; P. 94.. I. 16.17" BAC loge ABE;
P. 102.1. 28.pro BE loge BC; P. H7. l. 22. pro DH ’
loge EH; P. 160,1. 34.proACC lez: ACD.


