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AD10. BELLAIVM GARDI.

nalem Petri Montaurei - -
PRAFATIO. |

Vmadinfitam mihi magne naturz
ergame beneficio incredibilem di-
{{cedi cupiditatem, illud quoque iu-
A dicid progrediente fenfim ¢tate ftu-
=24 dioque confirmatum accefliffet, ni-
hil effe tam ueheméter homini expetendi,quam
rerum maximarum perceptam habere naturam,
feci non inuitus adhuc, ut quo uocaretilla,co me
deduci facile paterer: inidque uitz curriculum
.immitti, quog & dignitati hominis couenientif-
{imi, & naturz preterea mex accomodatii effet.
-Huius uero confilij tantit abefle uideo yr me pee-
nitere ceeperit, Ut maiores etia quotidic uberio-
réfque fru¢tus mihi non contingere tantum ipfe
fentiam,fed & deinceps mu lto preftantiores per-
.ceptumiri certo {perem. Nam quantoin altum
longius euchimur,tanto laboré minui magis,qui
maximus in cuiufque rei Yrincipiis {olet efle:ani-
mi uero uoluptaté nulla alia re tanti,qua difcen-
do ali augerique cognofcimus . Is autem meusin
fufcipiendo uitz genere fenfus cum uniuerfe phi
lofophiz ftudid mihi proponeret amplectédum,
. fimul animo fubiiciebat iﬁud,_ nihil incare ma-
gnopere profici pofle, nifi quis ucterums philofo-
. phorum ueftigia {umma diligentia pcrfg_quutus,
aij
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vandem quam ipfi;uiam inftitiffec. Teaq; nihil,uc
hoc quidemloco dicam,de noftris ceterari phi-
lofophiz partium ftudiis, ad mathematicam co-

nitionem animum applicans, in eum me locum
{enfim abdutum diuertifle intelligo,unde fufce-
pti primum infticutique illius itineris recorda-
tio propemodum effluxerit: neque id uero repu-
gnante me admodum . Quid enim eft,cumex ca
philofophig parte,quz omnis cft in agendi ratio-
nibus occupata,tantum praceptorum acceperis,
quitum ad unius hominis refque priuatg cuiufg;
{uz retionem attinet, unde maior animum ueri
cupiditate flagrantiffima Pc:mulccrc;quﬁt oble-
&atio,qiidm qua ueri cognitionem ubfequi {o-
leeNamiilla quidem ftudia ciuilis difciplina,que
‘publicis rebus confilio adminiftrandis idonca to-
~tius hominum uitz multo praftantiflimas adio-
‘nes extecto rationis praefCripto moderari debue-
‘rant,plane refrixerunt : tanta profecto perturba-
‘tione rerum omnium,ut cuius {cienti® ratio cla~
‘uum aliquando in rerumpub. gubernatione ma- -
gna cum {ua laude,hominum uero 15ge maxima
felicitate, curfique profpero tenuerit, eidem niic
“fituixaliquid rﬁi&ﬁ in Fcntina loci. Tertia quz-
-dam fupereratilla philofophadi exercitatio , qu
- naturam rerum perfequens,ut eft omnium inge-
- niordm cognitione digniffima, ita propter mul-
- tiplices ipfius materiz formas & motus incoftan
-Ses;acutum quoddam habet & fubtile difputan-
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. PRAEFATIO.
di genus,{ed obfcurum tamen, adedq; repugnan-
tes inter fe fummorum philofophorum fenten-
tias,ut uerifimilia tantum, non etiam uera doce-
re uideri poflit. Vnaergo eft mathemaricari re-
rum tractatio, qua conftantibus neceflariisque
duta principiis , uias quoque confimiles scrfc—
cuta, €6 nos progredientes manu ueluti ducit,
ubi ueritatis ipfius cubilia,qu¢ quidem mentibus
humanis {ua ipfarum ui faculcatéq; cerni queant,
explicetintuenda.Quid autem cﬁ,luod Hac una
re praftantius magnificentidsque dici pofficzAn
guid eritaliud, quod cuiquam anteuertédum ui-
deriqueat?Tibi certe non arbitror, Bellai amplif-
fime,cui neque ad acumen ingenij doétrinz cul-
tum, neque ad do&rinam iudiciy uim deefle in-
telligo. Qua cumita fint in teilluftria, ut fortu-
nz tua,illius quidem per fe {plendida,luminibus
ego unusomnium minime blandus fortunz ad-
mirator offcciffciipuccm, tibi homini grauiffimo,

.. ya . . . . . o7
1donc0quc uifo de tota noftra ratione 1ud1cuquc

fenfu perfcribam paulo liberius: {1 forte plus au-
thoritatis ex perfonz tuz dignitate noftra habitu
ra eft oratio, ut fane habitura eft, ad iuuentutem
in eum ftudiorum curfum, qué ualde uolumus,

inducédam . Verum enim,utipfe tecum, hoceft,

cum homine intelligente loquar, iampridem ct-

-rabunde de uia defleximus:ucterémqueillam di-

fcendi confuetudinem pre ftudiis quibufdam no
uis amifimus. Hic cii plurima qua recte dici pof-

LY.
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. . PRAFATIO.

fint,omittenda ducam: unumillud quidem certe
nuncmaxime mihi dicédum eft, illius perturba-
tionis,de qua paulo ante diximus, ed efle caufam,
& potiflimam quidem,quod totius inftitutionis,
{quam a pueris mudeim ucteres illi ueritatis magi-
ftri uocare foliti funt) prifcis quodam feculis tan-
topere conferuata, ea eft hac quidem zrate gcr—
uerfitas, ut quod primum potiflimimg; ftudio-
rum eflc debuerac, perexiguum quidem omni-
no locum apud nos, plurimorum autem homi-
num iudiciis nullam etiam dignitatis z{timatio-
nisque partem mereatur aut obtineat.Quid ergo
eft:dicataliquis, quid habes quod reprehendas?
Ego uero Pcrmulta » pene dixi omnia, utiam in-
dubititer illud affirmare poflim,tum demi opti-
me rebus homini confultum iri, cum illud poé-
tarum ispor wes-fpor ipfiin fuasactiones tranftule
rint:quédque primum ducunt, poftremii habue-
rint: & quod poftremo,aut, ut uerius dicam, nul-
loloco ipfis eit, {1 primum exiftimauerint . Nunc
unius artis,uixdum etiam artis prefidiis opibufg;
immodicis tam flagitiofe circumuenti tantis cla-
moribus obtundimur, ut naturz uoxad {cientie
cupiditatem inuitantis, ne exaudiri quidem ulla
ratione queat.Quz f1loco fuo contéta non fe c5-

-mouiffet; diiudicandifque hominum litibus oc-

cupata munus alienum aut nunquam appetiiflet,
aut certe non impediiffet, minus profecto habe-
remus quod dolendum uideretur.eft enim & iu-

' ‘ diciis

_— o, e




"PRAFATIO.
diciis accommodata: iudicia porro ipfa difcepta-
tionibus rerit controuerfarum, quibus carere nul
lo modo poflunmus,perneceflaria. Neque fane eft
inearequod reprehédi iure J)oﬁit,.ﬁ quis morem
maiorum in illa confequenda retineat,us philofo
phiz totius inftitutis abunde {uppeditatus, hanc
ipfam illius quidem imitatricem quandi & quafy
(gbolcm aggrediatur difcere, eom incellexcerie id
quodin generefciétiarum eft perpetuum, ut aliis

v

- aliz fubfin,ideny ipfum hic quoque fieri,ut turif

peritia philofophiz partemrillam, qua eft de mo-
ribustum fingulor® tumru niucrforum,tanquam
archite€tam agnofcat & obferuet. Sed hec otz
eotrouctforum ratiaiudiciorum illius partis eft
iuftitiz;qua swerdyuar= tantun continet. Nam
de alterailla que multoeft & dignitate preftan-
tior, & utilicate in omnem uite focictatemy ubce-
rior,qua praenviz recte fackis, paenafque feeleri-
bus prorata cuitt{que rei perfoneg; portione di-
ftribuens,duouincula rerdpub. firmiffima com-
plectitur, aut omnino de iufti iplws vi atque na-
tura,neliteram quidem.Setamen ueram- philo-
fophiam prefiteri rerimq; maximarum guberna:
tioni unam idoneam pradicans,illam ipfam phi-
lofophiany,cum: omnium artium parentem,tun
uero erga {ebeneficétiflimam magiftramque ui-

|

tz certiflimam ledens, dignitatis inuadit poffef-
fioné alienz rnequefeanimaduertit(ne quid ipfe:
eriminoftus dicam)alienum appetentem: contra:
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PRAFATIO.

fua ipfius,quid autem dico {ua2imo magis contra
rationis uniuerfe decreta,cuique ful minime tri
buere: quimquc matris loco uereri debuerat ab
ipfa genira & educata, unde fuum aliquem in re-
pub.locum ut tenere Polfct,babucrat, quod inpa
rentes impij filij folent, ipfi quafi fene¢tute defi-
pienti,utbonorum fuorum adminiftratione in-
terdiceretur,efficere.Nam {1 nihil aliud effet,quis
quafo remigem in naui ferat gubernatoris mu-
nusarrogater affeGtantem? Jamuerout  primis
ordiamuryshzc totas urbes fuis {acris initiordm-
guc pertradtationi confecratas habet:ad quas un-

ique concurfus pucrorum inuenimag; fiant,non
tam difcendi,quam d magiftris difcedendi cupi-
dorum.fic ztas maxime imbecilla, fuique impo-
tens,cffrenis,incuftodita,{uo unius impetu feren
da permittitur,quam unam alieno parentemim-
perio,authoritate bonorum nixam, infolétiz, le~
uitati,audacix,uoluptati frenum,ceteris etia ani-
morum motibus modum imponendum effe ma
xime doceri oportuit:hifque uocibus affidue au-
res illius perfonare, ut concurfantes immenfique
cupiditatum zftus,quibus ztas illa plurimum na
ta eft comoueri, reprimerétur. At enim qui rete
pracipiat doceantque , prafto funt, fimodo eos
audire inanimum induxerint. Credo fane, quod
adillorum artem attinet,ut eft captushorum ho-
minum & temporum, non indiligcnter expone-
re teftamenta,{ubftitutiones,obligationes, ftipu-

lationes,
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PRAEFATIO.

lationes.Sed quid hzc ad mores informidos: Ita
ficutalijne audiantur quidem,propter abhorren
tem ab illis ftudiis multorum ingeniorum natu-
ram:alij quauis ftudiofe foleant audiri, tamen uel
rei iplius per {e fpinofz traditione perplexa, uel
docendi imperitia prapediti, nihilo doctiores a-
mittanc auditores,quam acceperint.Ex quo illud
.malum interea fequi omnino necefle eft in juue-
num animis,cum uoluptatcs ex do&rina inftitu-
tionéque liberales ipfi non habeant, ut confe¢tan
dis alienis illiberalibufq; totosfefe dedant: pror-
fus enim cos aliquid agere, quictémq; contemne
re, necefle eft.Pauci quidam exillo funt genere,
qui gloriz,nefcio cuius,utilitatisque expectatio-
nedeliniti,¢ toto ftudiorum {uorum quinquen-
nio fructus tenues illos quidem & aufteros, fed
quafitos tamen colligant. Praclara uero res, ho-
minem natura quide ipfum fua nullius uirtutis,
uitifue praefentia habitiue fretum,uerum facul-
tatibus nudis in utramuis partem ferentibus,pre-
ditum,magis tamé improbandori exemplorum-
“multitudine,opinionumque peruerfitate depra-
uatum,cum opes,honores, diuitias precipue du-
xerit cxpetcnfas, ad alendum morEum €xX con-
tagione contractum,artem etiam per omne uit2
tempus exercendam adhibere: cuius tota ratio di
fputandi fic de meo & tuo:déque is rebus & mo-
tﬁs,quibus quod meum eft,cuum effici poflic. Ad
quam quidem difciplini nimis multos docilio=

b
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PRAFATIO. .

res reddi feimus,quim focictati hominum: codu’
cat tranqui}lc conﬁantérquc moderanda. Ttacre.

do prifcosillos non tam antiquitate quam digni-

tate memorabiles uiros, domi forifg; in fua qué-.

que ciuitate rerum geftarum gloria preftances;li:
beros{uosad maiorum imitationé inftituifle: ac
nonpotius Athenas,Rhodum,Mafliliam, &.quo:
nonzadcaltum ingenij capeflendum , mercatu=:
ramque artium optimarum dimififle. Vnde phi-.
lofophiz praceptis inftruéti,cum feipfiregeredi
diciffent,agendifque rebus adhiberentur, nonex
artis iltrus formulis,fed ex iuftitie {citis immuca~
bilibus hominum ceetus,& quidem uolentii, re-
gendos acciperent. Age mogo,hunc ipfum homi

“nem exhac noftra exercitatione; tali cultu educa:

tioneque in. farum €x umbra tanquam inaciem:

producamus,uc ftudij furi rationé & ufumy aliqué

nobis tandem explicet. Ibi uero quanta pruden-
P . q P

tia,grauitate,conftantia, probitate fe gerat, dice-

remeinoneft. Vosquz odicite Pierides, & qui-~

dem hominibus ignaris: nobis enim nihil aeti~
net,quos plurafcire necefle eft , quam referre ju-
uet. Hoc tantum dicam,cum {¢ exiftimét parumy
in ea arte profecturos,nifttoti fintinillius cogni-
tione per omneé uitz curfum occupati, tantimg;.
fibi periiffe temiporis,quantum aliis ftudiis accef*
fcrit,homincsignqrahtcs:.quant-um cuique {cier
tiz temporis fit tribuédum,nimis magnam mer-

-cedem ftatuune,fi preftantiflimarum rerum, ofh

‘- mj;
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PRAFATION

cij dico munerifque fui ignbratione,bae’cuha for-

tuitarum rerd cognitio difceptatrix {ibi ipfis c6-

' Paranda uideatur: neque uero intelliguntrei pes:
{cinfinitz finem nulla reperiri poffe. Verum ipfe:

me longius {cribendo proueétum in offenfiones

multorum incurriffe uideo , quod equidem nol-.

lem:fed cum nulla remedia tam faciant dolorem
quam qua funt falutaria, {i quid eft quod fanari
poflit, plus apud me ualere debere nonnullorum
falutem quam plurimorum indignationé ex re-
mediorum acerbitate colle&t femper exiftima-
'ui.Quod cum optimis quibufq; uiris,qualesiam
bene multos hicnofter ordo recipit, probata iri
certo {ciam,de ceteris minus eft mihi laboranda.
Arquehaud {cio an quz auditu niic quidem gra-
uia acerbaque uideantur,ipfis in experiundo fua-
uiflima futura fint:uc longior oratio comproban
dz rationis huius caufa defenfiéque nulla requi-
ratur alia, nifi qua rei ipfius intelleétz perceptio
attulerit. Ncquc quenquam accepimus aut uidi-
mus,qui,cum utranque {cientiam tenuiffet, non
utranque adamaret: alteram uero nobifcum etia
admirationi maxima {ummoque ftudio non ha-
buiffec . Porro alterius expertem & ignarum, de
utraque iudicium fuum effeuelle iniurium cft:
Pretercafuitea Profcél:’o fem per grauiﬂimorum
eruditiflimorimque hominum omnibus feculis
de tota uitz ratione confenfio, cum expetendard
rerum tria {ummagenera reperirentur, ut bonos
- e by




PRAFATIO.
rum animi prima potiffimaq; effet dignatio: ¢z~
terorum autem,ut giuxquc proxime nosattinge-.
rent.Ex quoillud efhceretur neceffario, {cientia-
rum quoque,qu¢ bonorum adipifcendorum uias
perfequerentur & traderent, candem effe debere.
rationem,ut cuiufque rei Pra:ﬁantiﬂima uis effet,
ita{cientiz,cui resea fubiiceretur, illi plurimuem
- & téporis & induftriz noftre deberetur . Ad qua
fane normam f{i ftudia noftrorum hominum ab
ipfis exigerentur,& firmior animorum tranquil-
litas, 8 uero maior ex ipfis in repub.effec utilicas:
citfque mali,cuius mofl)c propemodum obruti le
uationem aliquam iampridem expofcimus, me-
dicinam nc’m%cucm haberemus: cum non effent
uilitigioforum hominum audaciam,flagitiur,
?urorcm inconfultis {uis confiliis adiuuantes, aut
potius iplosinter fefe miferrimo cocertationum
genere committétes, alienis incommodis ad fuas
utilitates per iuftitiz conferuande fpeciem abuti
uellet: quodque rerum omnium pracipuum eft,
illud boni przterea confequerétur,utimprobitas
uirtutifuo loco dignitatique reftitutz inreri ad-
miniftratione facile c6cc3crct Hocenim munus
efle philofophiz unius maxime proprium, huma
narum rerum artem moderadarum, divinarim-
que {cicntiam tradere quisnonuidet, qui moda
rem ullam unquam metis acie perceperivnefor-
te homines rerum omnium imperiti criminéeur
cam otij tantum cffe,n0 item negotij. Cuius gui— J
: em
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PRAFATIO.

- dem calumniz perfacilis effer mihi qttoqdc're?élf-

lendz ratio;nifi rem huius loci, auc operisno effe
incelligerem:ipfam tamenietiam feriptis grauiffi
mis cuiufque ztatishominum prudetiffimorum
agitata,tum uero-unius lacobi Sadoleti uiri pra-
ftantiffimi dociffimique libello pereleganti’, ab
co perfcripto tanta dic}igcntia & cruditione, ut
maiore {cribi poffe non exiftimem. Quod fi exé-
plis agédum effet,nénne permultos omnibus hi-
ftoriz monimentis celebratos accepimus, qui ftu
dia do&rinz ad rerumpub. moderationem con-
ferentes,ciuitatum {uarum ftatum ab initio con-~
ﬁitucrint,confcruaucrint,Pcrdiuim_quc reftitue-
rint,tanta omniym gétium admiratione,ut fum-
mis etiam honoribusdeferendis magnitudinem
meritorum affequi {¢ nullo modo poffe fateren~
tur? Quid enim? (ut uetera omittamus) nunquid
unquam grauiflimé fan&iffimimque iftud ue-
ftrum Cardinalium collegium peenituit,quitum
dignitatis ornamentique ex duorum hominum
ftudiis,uircute Prudcntié’c}ue pereepiffet, Gafpa-
ris Contareni, & huius iplius,deqio modo dixi,
Sadoleti:Quorum ille per omnes penegradusho
norum in moderatiflima ﬂorétiﬂs)méque Vene-
torum repub.peruagatus;fisis ciuibusiea fe pro-
bauit, ut prefentem colefent &'adthirarétur: ab<
fentem etiam propter fingularis uirtutis memo~
riam permanentem requirerent, uobisque: ipfis,
qui’ab fe ciuem totius ciuitads-optimunt nihil
o b i
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PRAFATIO:
tale gmbientem aut omninOc'ofgi eantem abduxif’

fetis, pene inuidergnt . Etfanefuit ille nir omni .

laude cuntulatus;tu m;propmcr:cmcllcnté doéri=:
nam,tum ctiam probitatern & prudentiam mul.
tarum gentium impcrio;digni imus:hicuero al-
ter magis elt otiodeleatus,, no illo quid€ inani, .
{ed fructuofo in omaiem polteritarem & literato.

'Quidde PetroBembb & Nicolao Ridolfo uiris

certe in omni uirtutum genere maximis dicam?
Libentius autem in comemoratione mortuori
noftra uerfatur oratie,ne quid affentationi uivo-
rum tribuifl¢ iudicetirr, fi eordt qui nuncfunt,lau-
dationes attingeret.Hi quidé in philofophi¢ finu
ftatim a pueris- educatj tales ad rempub.cum ac-
cefliffent,utilitates ex fe permagnas uniuerfo qui
dem homind generi maxime, {ibi ucro ipfisim-
mortalitatem prarerea gloriz copararunt. Quo-.
wmfi qui‘ﬁp£4 imitatiogie c’on(f_e)quuti eriit, qui
fieri poteft,ut refpub:non maximam fug dignita-
tisrecipiendz fpem in illorum prudentia & mo-
deratione fibi repofitam arbitretur2 Ac profecto
fuit ternpus iflud fane mihi periycidum, ci fpes
effer melivs fore,propter alacritatem animori in
id ftadium fefe dedentit,quod eft ad ueram glo-
riam expeditiffununy: n% permultorum ftudia
cogitattonefqugig alia traduxiffec fuaipfori cre-

* dulitas, nefcio:cuius hominisuanitati affentien-

tinm.Itdne ueroiquo quaiqueuox proferetur ab-
fprdior,ge faciliys inanimis poftrisuiam adf“‘;'
: ™
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"PRAEFATIO.-

fuadendum inueniet Ergo repertuscft; fi diis pla*
cet,qui cum bellum nefarinm emnibusbonis ars’
ubusindixiffet, & fapientiz fructd iam plane ma
xima bonorum omnium gratulatione renafcen-
tis nobis inuideret, Lutctiz in luce 4tq; oculis no
Galliz modo, {ed totius Europz caftra figeret i-

norantiz: & uniuerfz. Philofolihix uitzq; adeo
¢philofophia conftituend authorem Ariftotele
oppugnatum palam etiant aceederer, nihilin dia
lecticis,nihilin phyficis, nihil wiquam ueri uidif-
- feaut oradidiffe argueree. Audax negotiom dice~
rem & impudens, nifiucrbori omniusi acerbi-
tatem rei ipfius per {e inauditz,neque famaudié--
dmindignitasipfa fuperaret. O impefitos nraio-
resnoftros,qui nutiquam quiéruntiffd animo;

mitelligere! Quid eft quod profeétusii effediedm’

recenti{fophiftarum clade, arque exilio, i fophi|
ftasalios afcifcimus? Quaftucro oniam mifer:
rimam rerum omnium!ignorationem déprecel
‘mur;fed mutariomem taneut in ipfis igridrantie
magiftrisexpetamus. At certe totum jllud eiuf>
modi eft,ut céforia magisanimaduerfione,quam
cuiufquam ontnino.contra difputintis oratione

seprimendum fit. Neque uerode hacipla reer

bum ullum: faurus era, (i moderatius infanien-
dum.fibi putaflet: (uaqueipfe- cotentus iunétutis
credula: 'mnirpimPenicwnon“augere'tiignat’li'i?.
nam deipforquidemleuioromning iaGtura fue-
rat. Impune effe' cuiquedeber periculofuoinfa-
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nire:fed cum ad aliorum perniciem morbus dni-

mi conuertitur,id uero ferend non eft. Huic cer
tc malo nifi maturis confiliis obuiam eatur, & au

ftratuum,nz praclara i
mifla compendia permagno conftiterintiuuen-

daciflimos impetus dili%cntia continuerit magi-
la ftudiorum nobis pro--

tuti:cum grauiflima mercede totius temporis ia-

&uradidicerit nihil ¢ nouisillis, fed non fatis eru
ditis magiftris, interea nifi arrogantis cuiufda &
confidentis ignorantiz ignauizque pracepta di-

diciffe.Sed de hac re tota {atis haétenus: alias for -
taffe pluribus,fi comodum erit. Nac autem quod:

eft huius potiflimii loci & inftituti perfequamur.
Cum itaque,ut ante dictum eft, mathematica co
gnitionem pniuerfam iam tum a primaiuuentu-
te uehementer amplexatuseffem, & {zpius ipfe
per me Euclidis elementa reuoluerem, in cxteris
quidem libris modicus fane labor mihi fuit : ubi
uero decimum hunc multorum opinione perob-
{curum atrigiffem, ea certe opinio non mediocri
mihi quoque fraudi fuit,cum non arbitrarer, qui
locus a plerifque propter fufpe&iipfius difficul-

tatem prteriri {olitus eflet,mihi non periturum,

“quicquidin eo laboris impendiffem. Iraque plu-

rima extrinfecus adiumenta mihi ipfe excogitis,
iterum atque iterum repetita diligenti lectione,
cum nihilo minor maneret rei ipgus obfturiras,
caepi cogitare unum Euclidé in primis libris fibi
ipfiad iplorum intelligentiam fEﬁiccrc:ncq; fieri

pofle
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pofle,ut fuum in docédo modum dcqueordinem
repudians,hicalicnum quendam & nouum adhi
“beret. ftaq; uia fimpliciori curn rem ag(g'rcdi cct-
. piffem,fola librorum precedentium ipluis Eucli-
dis ope, & uocum fimplicium que funt huiclibro
maxime propriz, intclligentia ; omnia uifa funt
uim antea illuftriora multo atqueclariora:Eu-
:llid'émquc {ui ubique fimilem hoc quoquelibro,
ut olim cogitatione praceperam,nullius omni-
no rei externz indigentem,{e ipfo contenti : rem
illam quidem paulominus inuulgatam, fed alia
_ratione nulla,neq; aliauia,quam fua & familiari
tradere plane uidi.Hzcuero eft,ut d rebus cogni-
tisad ignotas fenfim progrediens ex prioribus re-
rum fubfequentium comprobet intelligentiam,
& ueritatem. Qu cum perfpicerem,in caquere
fepenumero uerfatus,magnaque animi intétio-
_ne & ftudio fingulas qué(ﬁzc res inter fe conue-
_nire,nihil collif’crc intelligerem, nullam moram
ftudiis hominum putaui, quantum per me effici

- pofler,diutius afferendam,quin laboribus noftris
-animique exercitationibus fruerentur. Cimque
. ex maiorum lucubrationibus, quo pofteritatem
- iuuaremus,aliquid uideremur cofequuti, & qui-
bus omnia deberemus nihil effer quod poft mor-

- tem hominibusbene meritis gratius per-nos re-
ferri pofle uideretur, quam fi quori induftriam

- experti ucheméter admiramur & fufpicimus,co-
rum etiam humanitatis exemplum ftudidmque

c
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oftericatisadiauandg vellemus imsicari, coepicd
.El‘ium rei todius itluftrinda (Iraque Gracorum
-demonftrationesinterpretando confequu :’usg;ﬁ-
-we fuerint ille Euclidis fingulorimue geometra-
-rum,quorum fymbolis hoc totu m eft ((;P“s? abfo-
Tutumyfiagix i olores awsairubi preflius {ubti~
-lidfque compoficzuidebantur;fufiore quodafcri
.bédi genere ita patefeciffe me puto,utlectorinon
-dormitanti,fed actento nihil deeffe pofficad rerit
sintelligétiam: obitétque uiam & rationem refol-
-vendi in primis theorematibusexemplord copia
i notauimus. Sed-quores adhuc multis incognita
- commendetur uberius, placuit nonnulla exuete-
~rum Jibris,Procliin primis,arbitratu quidem no-
. ftro fumpta, Latinis literis illuftrata proponere,
.quibusinitiis mathematica dua. cognitio, qua
- altdedideritrerum maximara faftighum yut qua
- incredibilemexfe utilicacé feculis prioribus attu-
¢ lerit,eandem quoque {ibi de ipfa polliceantur ho
: mines,{rmedo penitius ea ftudia infpexerint: ne-
e qlie,quod adhﬁ'fz&u meft,in primoltiminis adi
» tu, nixdum: quinque fexue- paffus(totidenm entim
:dibrisuulgo contenti funt)inea re progrefli, refti- -
- terine JHuditaquefciendum eft,quod fimitum &
-infinitum dicicus, principia fumma effe mathe-
- smaticarum fpecicrumn omnium. Nam e princi-
s piainter fc’aEqu atque aliter copulara,fufficiunt

-adgencrandam eamuarietaté, que in rebus ipfis
- ccenitindndefreue ipfammiProgcrﬁidﬂdS‘"iminﬁ-

.5 mune
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nitum excréfcant: quas tamen ipfas finigi eriami’
necefle eft;ob eam {alie canfam;quia finitiquog;.

naturam intipﬁs exiftentem comntinent . Primum .
enim in arithmeticis, {1 ab unitate cceperis pro-

grcdiédo,’rcpcrics numecfos in infinitum' augeri:.’

neque unquam excrefcendi finem, ubi quiefcant
ipfi, fieri poffe,ut cumeo perueneris,ceflandum
inillo numerorum:auétu tibi prorfus. intelligas. -
Quemcique porro numerum effeceris, illum o- .
mnino finitd effe necefle eft. Deinde in ipfis quo- .
ue magnitudinibusidé apparet, ut in infinitum :
i'uiﬁq illarum fieri poflic. Ipfee utro res ita diui- .
{z,0mnino(& quod dicitur)adtu ipfo finitz {unc:
utcum diuiditur aliquod totd in partes fuas un--
de componitur;necells eft ipfas partes qua ¢x di-
uifione procedunt,eflc finitasinam nifi fmite ef- :
{ent,ne partes quidem ip{ effe poflent. Preterea:
fi nihil eflecinfinitum;illa duo perabfurde confe-
querétur, 8 ut magnitudinesomneseflent com-.
mgen{urabilés;nequg iniphs quicqizmincomen-
furabile:idedque neirrationale quidem. Hoc au-!
tem eft, quodifferunt ea, quz-in geometria per=:
tractantur ab arithmericis : fiquidem in ilfis {une
quzdani irrationalia, de qu1}aus baclibro: mari+:
thmeticisueronihil irrationale; aistincommen--
furabile cognofcitur: funt enim omiics numeri:
commenfurabilesinser fo;éafalren méfura; que>
minimazeftipnumeris;ncmpe Unisate. Alterum:
quod Pc;gbfugdc_@qucretur,@ nihil¢ffet infinitd;)

o cij
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illnd eft,quod ea uis & facultasunitatis, ur exfe -
numerorum fobolem infinita procreare queat,

non exifteret: neque ucro numeri propottiones
omnes intra fe continerent,quas in rebus ﬁngu—
lisineffe perfpicimus,multiplices dico, fuperpar-
ticulares & reliquas tales. Omnis enim numerus
unitati coparatus ad ipfam unitatem habet pro-
portioné :Xiam,'quir'n idéipfe numerus ad alium
numerum comparatus.Similiter {i finitum nihil

erit, commenfurabilitas & communio propor-
tionum,fimilicudo & zqualitas fpecierum,czte-
raque huinfinodi quz melioris cuiufdam funtge -

neris,in rebus diftinguendis nulla fint: qua tamé
ipfain mathematicis effe confpicimus. Ea uero fi

non effent, ne mathematica quidem ulla fcientia-
fuperefler,cum nihil certo, conftanter,{ubtilitér--
uc diceretur,quod cogitatione firma ¢cipi pof-

{et. Quantum uero utilitatis ea fcientia commu-
nihominum uitz & focictati coferat, id quidem
nonad ufusipfius uitz neceffarios refpicienté -

ftimare conuenit:ita enim fieret ut cognitionem

omnem &‘contcmplationcm rerum taquam in-
utilem repudiaremus,quippe quz a rerum huma
narum neceffaria fuppeditatione fefe quatn lon-
gifflime folearabducere,ne carum quidem rerum
ullam omnino cognitionem aut curam appetés,
quibus ufus uitg neceflarius cotinerifolet. Eft ue-
guitas & utilitas, illa quidem per fe zftimanda,
ST T T T peque
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neque quicquam externum refpiciens,quo fe re-
ferat,nullius omnino rei minifterio fuam utilita-
tem accommodans,neque uitg neceflitati fubfer-
uiens.Quin & liberales difciplinz 3 libertate di-
&¢.{ui nominis dignitatem {uftinere tuerive nul
lo modo poffint,fi ad feruiendum ufibus neceffa-
riis reuocentur.Qudd fi ulla ratione illud admit-
tendum uidebisur, ut aliud quippiam extra fe (pe
Qare debeat,cuius utilitatem confe@andam ﬁii
putet:quid eft in omni rerum uniuerficate fplen-

didius & magis excellens,quim quod mathema-

tica {cientia uiam munire folet animis noftris?
eimque certiffimam ad rerum intelligibilium,
omni materia folutarum cognitioné abfolutam?
Et quidé fi qua eft utilitas expetenda,illa eft pro-
fe@o,quam ex fe praftitjfima & eximiam pro-
fert. nam & quafi manu ducit ad res intelligibi-
les Pcrcipicngas,& quodeftin Timzo fcripa di-
uinitus,dlius{cienti cognitio uia quadam eft ad
plenam & integram métis noftrzx infticutionem:
cuius rei ea certe caufa eft atque ratio, quod eadeé
eft ipfs Kroportio ad cognitionem totius & pri-

mam philofophiam , quz eft inftitutioni puerili

“ad uirtutis ipfius fummam & habitd. Hzcenim
efficit bonis & rectis moribus affuefaciendo, ut
animus puerilis ad vitam exuera uirtute perfe-
&am adolefcat:illa uero animi noftri parte eam,

Httx 2Jgram dicitur, ita fuis commoditatibus in-

ruic & cumulat, ut multo paratior ad resext-
O. T T - ' C ﬁj
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mias infpiciédas & cognofcédas accedat. Ex quo .

Socratis ueriflim@ illud mihi uideri folet, ocula -

anima,quem mengé dicimus,ipfum quidem ftu-

diis & cupiditatibus obtunique rerum alienarum..
excxcartil, & ueluti defoflum,folius {ciétiz ratio--

ne diligentidque recreatum excitari, & quodam
ueluti collyrio perfanatum coualelcere folere: ita
fanc,ut rurfum ad {peculationem ipfius entis, ab .
imaginibusque perfpectis adres iP(Pas,quaru mil-
lz fueratimagines,erigi, & tanquam ex caligino-
{o {pecuinlocitilluftriflima eductus,illud ipfuim
lumen ineelligibile aci¢ conftanti poflit intueri: -
omninéque carcere:quodam egreflus, & rerum
generabiliumuinculis inconftantisque materiz -
nodofa uarietate tandem exolutus, ad incorpo-
ream & impartibilem fubftantiam -attolli. Nam
& pulchritudo & ordinis illius ratio, qui in ma-
thematicis clucet difciplinis, ipfaque rerum ibi-
dem perfpectarum certa conflantia; animum o |
ftrum propiusfiftuntad intelligibilia,ipfa quog; -
{femper codem modo {e habétia, pulchr—itujim'q; :
diuinz conuenientiflima.Quz cum ita fint;ma-"
thematica {cientia eft,8 ipfa quidé per fe & fua- .
pteui digniflima,quz ftu iof%{::olatur:ncque' ta- .
men non plurimum momenti ad eamuitam-af-
fert,quz mentisunius maxime propria cft & ac-
commodata. lllud autem in hacre (Eatis eftargu--

menti, {cictiam eam per fe fua ipfius dignitate &
zftimatione niti,ut et quodam loco feriptum ab
' Ariftoccle,

-
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'A.riﬂ'ot'clc,qu(‘)d quiresillas quuiﬁucruht‘, nullo -

‘premio, magna diligentia ftudioque uchementi
illudfunt affequuti; ut paruo temporis interual-

loilla permagnumacciperetincrementum , cum -

ipfi czteris omnibus pofthabitis huic uni ftudio
{etotos tradidiffent:atq; hi maxinre, qui diuinio
‘re natura praediti,diuinitacé {uis factis cxprime-
re,quoad licitum effet,elaborauerunt. Itaque ue-
riflima illud eft,: qui funt,qui contéptui haberr-
dum hoc ftudium exiftiment, eos fine guftu effe
fummarum, quz quidem in homine libero conm
ftantique exiftere poffunt,uoluptaci.Quid ergo?
nunquid habet ea fcientia qu ocﬁétcmni debear,
‘eare tantum quod nihil adiuuet comunis homi-
num uitz neceflarias utilitates? Nullocerte mo-

do: nam & extrem illius effectus ubi fe cum ma= -
teria coniungerc’inci(giunt,._cé maxime tendunt,

‘utpaulo poft diGturi fumus.Quin eo maiore di-
gnareselt admiratione, quod citra ulliusomni-
~ no materiz contagionem {uum ipfa finemvin- e6~
‘que fine (rtum bosum perfequatur: & in {eipfa
conuerfa nihil fpetetexternum. Homines enim
rerum ad ufun uitz neceflarium: caparandarum.
occupationi E?::s uacui plane folutiq;,fefe.ad fcien
dum (cientizque adeptionem- contulerunt: ne~
que id tamen non rectc, cum: prima €ufa rerm
illarum effe debeat, quibus naturaipfaad fui eda
cationem & tuitioné carere nulle mode poteft.

‘Huic Pérxoﬁ-quahdofa;tisfaétﬁ érit,hocelt, fina
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turam ducem confequuti, cupiditatem habendi
rerum neceffariarum modo naturaque metiri uo
luerimus,tum uero illa nos cogitatio debet exci-
pere,rerum a neceflitate generationéque remo-
tarum, & uerpm ipfum proxime attingentium:
quod cum acciderit, una quoque id quod in ani-
manoftra inchoatum & rudefuerat, integra ab-

foluitur & perpolitd. Scientiz porro mathema-
 ticz diuifionem eam attulerunt ueter Plcriguc,

inter quos & Geminus,ut dicerét aliam quidem
circa res uerfari folo intelle€tu perceptibiles, alia

uero res {enfui fubieétas pertractare . Res autem

intelligibiles illas effe dixerunt,quard intelligen-
tiam ipfe per feanimus abfqueulla rerum fenfi-
lium parcici([)ationc feipfum ad contéplationem
excitans periequitur:cuius generis duz funt pre-
cipuz potiffimaq; partes,arithmetica & geome-
tria:alterd uero genus 1uod‘ rebus fenfilibus ad-

- di¢tun illa fex comprehendit,aftrologiam, mufy

cam, {upputatricem, mechanica, perfpe&inam,
menf{uratricem. Nam quod ad inftruendas per-
tinet acies,(raexmxdr uocant)in partibus mathema
tice habendum non arbitratur, quiuisinterdum
ipfius auxiliis uti adiuuarique foleat, modo fup-
putatricem adhibens, utin enumerandis copiis,
modo & menfuratricem, id eft,xo&ofwr, ubi 'cgui-
denda funt caftrorum metationi campi fpatia &

dimetienda:multo uero minus aut hiftoriam:aut
‘medendi arcem dixeris partem ullam effe mathe-

maticz,
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maticz,licec utraque iphus ope interdum adiuue
tur.Nam & hiftoriz perfcribendz mathematica
theoremata folere {cimus appingi, ubi tratus fi-
tifque regionum,urbium magnitudines,diame-
tros,ambitus colligere uolunt. Ipfi quidé medici
udm multain arte {ua, quam elucijate tractant
?rcti mathematice cognitionis fubfidio? Nam
quod ad aftrologiam pertinet, quantaeiusin o-
mnem medicinz parté manare poffic utilitas,do-
cent decarefcripi diligenter Hippocratis libri:
czteri quoque omnes,, qui modo gc tépeftatum
ratione locordmque ficu {ibi fcribendum putaue
runt. Eadem quoqueratioerit eius, qui acicbus
inftruendis operam accommodat:nam utetur &
ipfe mathematicis theorematibus : neque tamen
continuo mathematici nomine perhibedus, licet
 aliquando § minimos cupicns in fpeciem uideri
fuos exercitus.ad circuli lfguri conftituat caftro-
rum ambitum, nonniquam in quadratum pen-
tagonum autaliam multorum angulorum for-
mam, ubi qu?xm maximos apparere cupit. Tales
autem prima {pecies cum fint ipfius mathemati~
cx,geometria rurfusdividitur in trackatus duos,
alterum planorum,alterum folidorum:nam pun:
&orum & linearii propria nulla omninoars se-
periri poteft, cum nulla figura pun@is aut lineis
-conftet,quz non fimul plana fic aut folida. Nihil
enimaliud agit geometria ulla fui parte;quamut
‘plana &fohioeﬁumonﬁww fncer fecom
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parctaut diuidat. Hocidem efficiturin arichme-
tica: nam & numeri dividuntur in lineares, pla-
nos & folidos, quorum omnium fingulatim {ua
eft rraGatio . Nam & fpecies numeroritipfe:pec
{c abunitate prodeuntes explicantur, & genera-
tiones planorum, fimilium, inquam, & diflimi-
Jium, & folidorum etiam,qui testia quadam mul
siplicatione confici-folent. Illaautcr quam men
furatricem dicimus : item alia quam {upputatri-
cem {uperiotum fimilitudinem nongullam refe
rentes:ipla tamendunt in codiflimilesquid non
de numetisaut figuris intelleGtufolo comprehen
fis inueftigant,{ed de fenfilibus:neque enim mu-
nus menfuratricis efle pofueris, ut cylindrum aut
conum metiatur, fed rerum in materia demerfa-
IUM aceruos tanquaim conos, puteos autem ue cy
lindros:fed nequelineis quibufdam ineelligibili-
bus id aflequitur,uerum ?c’nﬁhb'us,&,ut exactifli-
me;radiis {olaribus: ruditer auté, per applicatio=
nem amuflis linez, aut alterius rei non diflimilis
opera,qua materia conftet. Quam uero diximus
fupputatricem; ne ca quidem paffiones numero-
rum ipfas per fe cofiderat,fed numeros rebus ma-
terialibus inuolutos : & diuidendo quidem nihil
ftatuit efle minimum,quomodo neque arithme-
tica:quod tamen fpeGat ad certum genus unum,
ponit aliquid quod it minimum: unus enim ali-
quis homoeft illi pro menfura totiu$ hominum
multitudinis,ficut unitas quoque menfura com-

- ~ munis
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muniseft omnium numerorum. Pcrfpc&iua(rur'
fus & mufica funt quazdam ucluti partes,illa qui-
dem geometriz;hzc auté arithmeticg. Nam per-
fpeCtivauifunoftro ceulineaabutitur, & iis an-
gixlis qui ex radiis uiforiis .conﬁitutmt_m’ : dividi-
tarque incam que Fropno-nominc dicitur per-
fpectiua, caufas explicans eord, qua aliter quamr
fmt,apparere {olent, ob ipforum alios atque alios
pofitus & diftantias : quales {unt linez parallele
concurrere uifz:rerum quoque quadratari figu-
rz circulari forma confpectz.item in eam qug in
uniuerfum {pecularis dict poteft,qua cuiufq; ge-
neris radios?ra&os {ie flexos perfcrutatur, wfo-
rum {eu imaginum cognitionem adiuncam ha-
bés,fimul & illud afferes,qui fieri poffie, uti quod:
conlpicisur,ameenum fis uifu iucundimg;, nul-
la partiumfuarum difcrepitia aut deprauatione
corruptam imaginem propter interualld ant ele-
“wationem rei uilz, oculis {peantium exhibens.
Mufica uero confonantium’ numerofum ratio-
- nesauribus acceptas cil indagaflet, canones-fuos
& frdesipfasita Fcéandas oftendit,ycfaciles ad co
gnitionem noftramille fonorum conuenientix

fierent:cimque paflim ad fenfuum: deleGtationé:

iudiciimque diuerteret , fermonem Platoni de-
dicaffirmantie efle,quz menti aures ipfas ﬁrqt’ui
liffeuifa fic. Adillas fuperiores accedit meehani-

€a,pars & ipfa quzdicxiftens totius tratationis

& cognitionis rerum fenfilivm. 8 materie con--
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iun&arum. Huius auté generisilla eft que opera

8¢ machinas cuiufque modi efficit ad ufum to-
tius rei bellicg neceffarium idoneas:qualia multa

diuino uir ingenio Syracufius Archimedes exco- .
" gitaffe {cribitur & conftruxifle, uim permagnam

& incredibilem habentia,ipfis quoque Romanis

Syracufas terra marique obfidentibus formidabi -

lia: quorum tamen ipfori nihil apud Archime-
dem tanti fuerat, ut magno ftudio dignum arbi-
traretur:uerum ficut Plutarchus in Marcello fcri
bit clcgantifﬁmc, wouvdins mulzas ip 90 mighdyx T
wiasz: ea tamé fuerunt unius hominis ludicra, ut
Romanorum uires toti pene tetrarum orbi for-
midabiles diutius eluferint,nec ante urbis potiii-
dx Marcello imperatori clariflimo fpes facta fue

rit,quam ex infidiis noctu , meenibus per abfen-

tiam Archimedis indefenfis {calas admouerit. Fa
bulofa hzc profecto uideri poflint, fiad noftrori
hominum ingenia,que ufpiam funt nobiliflima,
c‘onfcranttira\(_c,rum tamé perinique faceremus,
l1 primum aliorum indufttiam ex czterorii me-
tiri uellemus ignauia : ut quodhinon poffint, ne
illi ‘?uidcm potuiffe uideantur. lbcincfc qui fieri
poflit,quz praftantiflimi quique, iidémque gra-
uiflimi {criprores,non Grci tantum,quifuisam
bitiofius fauiffe uideri poflint,fed etii Latini, ifq;
Grecis hominibus {epius iniqui,M. Tullius, T.Li
uius in unius hominis laudibus confentientes ad
czlum extulerit,uc his fidem abrogemus: Quéd

fine




PRAEFATIO.

finc authoritate quidem ulla ad credendum ad-
ducimur,funtia oculis manibusq; noftris Archi-
medis ipfius opera; non illa quidem de machinis
ipfis aut operibus confcripta, nihil enim tale f¢ri-
ptione digni magnopere iudicauit, fqd quz lon-
ge maiora diuinioraque cenfenda fint, rerumiil-
larum uniuverfalia theoremata,qua i quis uia or-
dineque aggreflus erit,cum iifdem ueftigiis infti-
terit,quibus Archimedes & ueteresilli nobilésq;
geometrz,codem quoque peruenturum fefe con
fidac. Nobis quidem fiuita fuppetet, illud in pri-
~ mis curz futurum eft,quod afhuc fuitin hoc de-
" cimo Euclidis libro,ut difficillimi quique prifco-
rum geometrarum libri certa fpe & ﬁ(?ucia inte}-
ligendi legi poflint ab iis,qui modo ftudiori fuo-
rum rationem ad ueterum normam exigere, or-
dinémque certiflimum difcendi magiftrum con-
feruare uolér. Ordinem autem ipfum fi quis ob-
{eruauerit, nihil praterea putet effe, quod fibi de-
efle poffit.Sed iam ad inftitutd ut reuertamur, ad
«€as artes quas ante memoraunimus accedic & illa,
quz rebus ex fefe immobilibus motum aceribuit,
nunc per ?uafdam afpirationes,quemadmodum
-perfecuti funt Crefibius & Heron:nunc per libra-
-tiones Pondcrﬁmquc momenta, quorum inz-
~ -qualitas mouendi caufam affert, zqualitas uero
‘quietis neceflicatc,uteft in Timxo:nunc,,qﬁibu{}
35 neruis & funiculis attra&us & motiones ani-
Matorum Corporum imisantibus.. Eg 8aliage-
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neris eiiifdem,qua fpheris conftruendisoperam
adhibens,circuitus orbium czleftium imitatione
confequitur:qualem idemille nunquam fadislau
datus Archimedes effinxit. Aftrologia fupereft
difputationem inftituens de mundi ipfius couer-
fione mirabili, de magnitudine,figura,fitu, cele-
ritate,tarditate corporum czleftivm: que nisfit
inillisilluminadi,qui difceffus i terra, quiad ea-

dem acceflus: & qué funt his confequentia,ex fen

{u quidem & ipfa permultum inftrudta, nihilo ta
men minus cognitioni rerum nacuralium fami-
liariter communicas.Cuius illa pars contemnen-
danon eft,quz ex normarum & umbsilicorum fi-
tu,horarum frati'a & tempeftatum interualla di-
metitur:quzq; fublimia ueftigando poli czleftis
altitudincs in quaque terrarum parte,, aftrordm-
quediffitas Po?uibncs comprehédit, pleraque fi-
mul alia perfequens ; quz funt aﬁrorogo {pecu-
fanti Proroﬁ_ta .Eft &illa qua dioptrica dicitur
per rimulas infole,luna czterifq; fyderibus cele-
ritates tardicatéfque motuit uenari folita.Ez qui-
dem funt partes (licicntix mathematicz, itadefcri
ptx dueteribus mathematicis,quemadmodii ex-
plicuimus. Nunc autem de finead quem feratur
.intendatque, cum hzc tota traGatio clemento-
.rum geometricorum,tum eade lineis rationali-
‘bus & irrationalibus, quz eft huiusdecimi libri
Eopt’ia,Pauca quedam afferamus. Quainre il-

.lad fanccum primis eft intelligendd, propoficum

NI duplex
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duplex Euclidi fuifle in his quidem libris: aliud

quod traditionem rerum perquificarum refpice- -

ret:alind praetcrea- quod difcéris animum omni-
bus modisinformaret & erudiret: ut fi res ipfe
inucﬁi%ationi {ubie@z confiderandz fint,dicen-

da profecto uideatur toto hocde geomerria fers

mone nihil aliud quati,quamut nobiles illz figu
rz quinque plane comprehéfione intelligantur,d
quibus mundus hic uniyerfus,iudicio quidé Pla-
tonisydefcriptasfuas habet partes.Iraq; g‘rlim_Um
ccepit agi de fimpliciffimis quibufqué rebus: de-
inde fenfim affurgente compofitionis ftrutura,
ed tandem peruentum eft,ut uarietas omnis illa-
rum figurarum aperiretur, & feparatim quidem
unaquzque prius confticuta, tum denique fimu}
omnes eodem globo contentz inuoluerétur, ex-
ofitis ctiam proportionibus, quas lincis latera-
lpjbus cuiufque figurz inter {e,quafque {uperficic-
busipfis, & quasfolidis etiam figurisinteripfas
inclfg compertum eft.Quod autem ad illud pro-
“pofitum attinet,crudiendi eius qui ad hoc ftudia
difcendum acceflerit,huiufmodi eft, ut fecadum
Elementori geometricorum intelligétiam fe
&e cumuletur animus, abfoluatirg; ipfius habi-
tus & compleatur:quo facile poflic ac} quamlibet
geometriz iractationé comprehendédam ipfe fi-
bi fufficere. Ab his enim uelut initiis aufpicati, cz
terari quoq; permultari,u el pot.ius omnit huiu‘s
friéciz patriuim porerimus sognidonem. aflequl
L T d 1y
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ciufdémque multiplicem animo comple&i uarie
tatcm:neque id tantum,quin & illud quoque ue-

nfﬁmc d{ci’- poteft, fine iifdemi plis reliquotum

omniwm non ob{curam folum, uerum néque o-
mnino poflibilem eflt intelligétiam. Nam & pri-
ma}qttxquggtq;fﬁwlieifﬁma theoremata proxi
g criat ad prmashypathefes accedentia, funt
his libris ita coagineritata, ut intérim nullum or-

dinem'magis cuiqj; rei conucnicntem afferri po-

miffe copnolcanius: ex quibus carérari partiufm
feripores ad propofiti {ul accomodate, certiffi:
mis & incouullisufi funt fuari demoftrationum
fundamentis.Quo in genere eft Archimedes, A<

Uotius Pergaeus; & cgteri omnes nd géometra
tanti,fed & aftrologi,8 qui mathematicorid no-
minecenferi folét. Hoc autem cum alibi femper,
timuero-in legendis Conicis Apollonij certiffi-
mium effe nuper ipfi uidimus:ad quee nifi diligen-
terinftructus ab Buclide ueneris,operi plane tibi
petijfle fenties.Eft enim Euclidis geometria non

- ad eorum tantd cognitionem,qug funt de codem

-igeﬁcité {cti pth;?ricc'eﬂhrio perdifcenda,fed etiam
ini quauis mathematicari {cientiari nihil cuiqui
{atis poterit effe notum,quing 4 geometria pro-
fectus peruenerit ad extera:quami i quis fecundi
Philonéefle dixerit priticipit & tiquam wsdomni
feliquarum omni'ur'n—matié.maticarum,is profe-
<€to a rei totius ueritate non abétrauerit. Nam ex
dllz marriee weluti quadain’ uibig populofidedus

Ll h &z
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&z funtillz deinceps colonig,que fint a nobisfu

periusexplicata. Eft ergo finis ille geometricori
clementorum abfolutus difcentis habitus, {cien~
tiz uniuerfx capax;traditioque mundanara figu-
rarum; qua {int cuiufq; propriz fabricationes &
inter {fe conuenientiz.ld uero de quo confcriptus‘

efthicdecimusliber, de commenfurabilitate di- -
co & incommenfurabilitate, rationalitate & irra .

tionalitate lincarum, €6 pertinet, utcum extre-

mum totius operis futurum illud effec exponere,
figurari, de quibusantea di&ti eft, dimenfus,ea.

prfari opottereuifa funt, fine ?uibus illud perci
Pi nullo modo poffet.. In primi{que neceflarium

uit, quoni ille figure zqualibus fuperficiebus,
latcri%us item & angulis quis comprehenden-~
dz erant,& codem globo ita coercendz, ut quili-
bet angulus folidus cuiufque figuraintimam fa-
ciem pertingeret,oftendere quanto diameter glo

bi_longior effecunoquoque cuiufque figurxlate~

re. Cimque uvidiffec Euclides in pyramide, ota-
edro & cubo talem effe habitudinem ipforum la-
terum ad globi didametrum,quam rationalem ef-
{e pofuerat,ut effent ipfa inter fefe comparata lo-
gitudine quidem incommenfurabilia, {ed poten-
tia tamen commenfurabilia, idedque rationalia;
in eicofacdro uero & dodecaedro non folum cffe
inter ipfalatera longitudinis incommenfurabili-
tatem, fed & potentiz quoque, ob eamque cau-
famiilla effe impliciter irrationaliagertx cuiufdi

- e 8 e e
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fpeciéi: Eatationie ptiufqui ad illademonttran-"
c& aggrcdepctur, intellexitomnino fibi faciendiz -
effe,ut de lincarum rationalitate irrationalivacég; -
traatuny infticaeret, quotque & quales.effenc:
fpeciesirtationalium linearum s ur non ajxpcﬂa-; :
tioniBus tavumi difcretis notari poffent; fed,quod:
miiltd certivs éft-ad quique rem cognolcendam, :
qiuid cuique {pecici fingulatim neceflaridque ¢6-:
uéniret,perfpicuum fieret. Proinde traGatum il
Ivim abfolui non pofle fine cognitione numerori
cum facile intelligeret,ideo de ui numeroraqua-'
tim fatis uifum eft ad fermonem fufcepruim, tri-
bus eft libris diligentiffimé commetatus. Neque:
enim ferendus eft nefcio. quort hominum error,
affirmantiunproportiones linearum irrationa-
lium eff¢ nort nobis tantum , fed & matiire igno-
tas: ob idque potiflimum,quod illz tales propor-
ﬁon’te'slné;cfxtcnt;i'n.qumcris.' Quodfiita cﬂ}::,ﬁrp
nyn quidm ingais uideri-deberecconatus Eucli-
dis, éperam in re’per fe incxplicabili abutentis |
tum autem adeo funt illuftres hoc libro notz, -
tz’t{ﬁj’ué proprijauiufque ueluti mores exprefli,uc {
3d Euclides coniari nifus eftyillud abunde per-
eckéque praftitific intelligatur.. Nobiliffimi ita-
?uéidti}iég;dc{megd& lovum 2: Pythagora: philo-
oplie ptaziﬁ‘dntiﬂimomﬁrciitefa&u m ita perpo-

Luie 'extolﬁfn‘gﬂe yue defiderio hihil feliquerir.. ;
' Hachabui Bellatampliffime, quznd quidé di- ‘
cere ?oﬁ'cmﬁnémm_nrn nolld habitura effec ora-
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tio, fed qua cum dixiffem, exiftimaui iguentutis,

partem aliquam excitatum iri, ut 'cuperet imita-,

tionie ftudiorum; neterum philofophorum nomi
nisgloriam @mulari. Cuius praclatiflima caten
tionis inanimis hominum excitand# facultatem
uiris conceflameeffe principibus, eamque amplif-
fimam,cumintelligerét FrasicifeusRex,huius no
y & 4 . - . .
{ixi pater,omnium bonaromiarsium fideliffimus
tutor,patronus atque propugnator acerrimus, iu
uitillequidem mirifice ftudia litgrarum : uerum
minus profecto quam uoluit, magis autem mul-
to,quam licitum 1lli fuit per quorundam auerfas
alaudabiliffimo ftudio rationes,atque uolitates.
Illius t Regis alumnus ; illius tu beneficentiaad
fummes fo,rrt‘unecfdignitat;'fqué gradus, doGrinz
commendatiori¢ fublatus,tece conftantérquefe
ceris,fi quod per te nauiter facis,patrocinium phj
lofophiz antea quidé a Rege libc_ral_ifﬁmofuilc) e
Ft?u_m sitaretinere pergas, ut Margarera. Regisfi-
lia,iudiciique paterni,atque animi ‘in- bonarii ar-
tium ftudiis,bonorimque omnium tuitine ob-
feruantiflima atque mula, bene collocatum in
té ornando patris beneficiim przdicare Po{ﬁt.
- Permultos autem effe multisin E)Cis cum accepe
rim,quorum in philofophiz literis ftudia, tuis pa
ratiflimis opibus alantur & {uftententur: hzcau-
tem una mathematica cognitio,cuius tantz {unt
inomni hilofoghix parte commoditates,defer-
taplane gcﬁitu_taquc reliquorum hominum pre-

Py
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fidiis paffim iaceat atque ignoretur,tuz certz par
tesillz funt, ut huic quoque ftudio pro tuahuma

nitate per te confultum uelis: ex iftoque praclaro
tuorum grege, de quo paulo ante dixi; certos eli-
gasingenio acres,quibus id muneris omnium iu
cundiffimi atquefruéuofiffimi committas, ut to
tam rem mathematicam diligenter amplexi, pe-
nitd{que perferutati; poflint cazeros exemplodo
&'rinaqﬁé‘ad’ﬁ‘xi"xmufationem permouere.
- Vale.LutetiaCalend Iulij. 1§ 51"
S S S T T S St
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" Errdta fic corr‘g;m; Fol.8.er. 9.fmp;ﬁrisﬁ.rgjn fiz leod

folwerf18.Quarc cmet fo.20.in fig.ad fo2q.buerf22.amplivg,
werf2.6.qudm.fol.27.b.uer] 18 fecundd fo.sLmer[ante penul.dele
fperfiaales.fo.34.b.uerfoantepen.quim.fo. 43.in figlin. fubjce
Y.fo.49.% fg.ubt eft v.pone Aubieft Ay.fo.54.infig.d 8« L1.fo.

~ 4.4er.24.bmompi:abibi.fo.80 merf19.lincd A B fo.88.uerf21.c0

-gnod.fo.89.imfigis 8 Afol g5, uerf10.merbisuj fol.1o 2. b.wen(13.
3;0, fiefol 1 of‘.go topefimis ubi{,:fpl,xxo .bziﬁnqdﬁ.ﬁ;.{x‘w
infig. fubw fcribe v.fol 116 .werf1.per 1.6.fol.127.b.uerf 2 .qua-
dratum fol.32.9.uerfa5.linea x 8.fo.132.uerf14.4d B &fol134.
werfi2.linez.fo.135, b.uerf 24.lmee, x M.fol.136 werf33.dictarie
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EVCLIDIS ELEMENTORVM
" LIBER DECIMYVS.

Petro Montaureo intcrprctc.

SN OMMENSVRABILES magnitudi-

| & 6" = nes dicuntur ille, quas cadem menfura

A metitur. -

PR OPOSITV M nobisillud eft hunc decimis elemé.-
torum librum (cuins intelligentiam plerz'zue difficilli-
mam [afpicantur, neq; nero pofSibilem av[que anxilio

eius partis arithmetice,quam multorum [criptis illa-

firatd Algebram uocant)fine omnino ullis numeris ir-
rationalibus dictss oftendere,nd folum non difficillimi,
Jed etiam facillimum effe.fi quis astentum animum ¢o°
inftructum fcientia bibroram [aperiorum Euclidis af-
ferat:neque porrd cuinfquam externa [cientie,nedum
algebra demonftrationibus indigere : fed ex fuis ipfins

Fuclidis tatum dgmonﬂmtiom‘bm > €7 familiarsfSimo

dpfiordine dependere. Vtautem clarius intelligatnr

hac definitio,prius explanadum puto.fi quid in ea fub-
obﬁurum contineri uideatur. ﬁc enim precipiunt dia-
leftici. Cum itaque dicitur aligua menfara magnitu-
diné aliam metiriillud intelligitur primum,ut ea men
Jura fie minor illa quam petitursaut eifaltem zqua-
dis.maior enim nullo modo meriri minorem poteft. De-
inde ut eamenfura femel fampta i aqualis erit, ant f¢
minor fuerit fluribm uicibus repetita: eam mdgnimdi
nem quam metithr,pracife referat.id quod ex numeris
B
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deprebendi facsllime poteft. Quéinis enim Euclides hac
defintione comprahendat magnitudines tantum quas
quantitates con tinyas cﬂzellant, quales [unt linee, [4-
perficies,¢o corpora:tamen arbitror non inepte requi-
rendam effe explicationem huius loci a numeris: quum
prafertim magnitudines commenfrabiles eam habeat
proportioneminter [¢ , guam numerns ad numerum.

Campanus wir ex geometrie fludijs landem nd im-
merito confequutws, illud principium-recte inferis ca-
teris libri feptimt j:rincipijs,cum gracum exemplar ny-
hil tale habeat. Numerus aliii numerare dicitur, qui
fecundum aliquem multiplicatus,illum producit. cusus

“veihoc fit exemplum. Ternarius numeras ternariam
per unitaré maltiplicatns. idem ternarins numerat fe-
narium per binarinm multiplicatus:numer at nonena-
rium per ternariummultiplicatus : numerat 12 per 4:
numerat quoq; ceteros infinitos. Ule spfetamen terna-
rius alios numeros [uperioribus interpofitos minime
numerat.Nam.neq; unitatem ipfam, ant binarium ns
merat. Maior enim minorem nullo modo numerare po
seft: ficut in magnitudinibus (ut ansé diximus ) masor
menfura minorem [eipfa magnitudinem non metitur.
Neque uero ternarius numerat 4 aut 5. per unitatem
enim multiplicatus nibil amplins efficit quam 3. bina-
rio ueromultiplicatus; excedst ¢9° 4 ¢5* 5. multo magis
[ialio rernario ant maiore aliquo numero multiplica-
tus fucrit,eofdem 4 €55 excefférit.Eadé ratio oft fo-
prenaryf, offonarif, denarif ¢g° undenarij, fi unum ex
 bis quemlibet coneris per vernariii numerare. Si quis
autem

-
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LIBER X 2
antem erit qui me res nimii minuras perfequi repre-
bendar:confilium noftrum illud effe [Cia, ur librii hiic,
non tam natura fua difficilé, quam ignoratione princi
piornm,ad intelligendum facillimum reddam bis qui
amanifSimum bunc geomesriz lock perluftrare uolent.
Ezcertein maximos ervores plerofgs impradentic fo
witio ¢o* principiorum parua fiue dicas prana intelli-
gentiaturpiter incidiffe, neminem dubitatnram arbi-
tror;qmi modo noftralegens,ipfarum rerum mtcllégem
tiam affequutws erit.De his antem hactenus.nos in uid
redeamus. Dicimus hanc definitionem magnitudimis
commenfurabilium, fiue malis principium nominare,
per analogiam quandam ex illo Campani loco plane
antelligi. Nam quod dicitur in numeris alios numeros
numerantibns: idem ant fimile quiddam intelligas in
magnitudimbus, quaram alteram dicimus per alterd
menfurars.Quod ut planius intelligatur fumamus exé
plumin una [peciemagni- . |
tudinis. Sintduelinea a 6
¢ b.qua fi fuerint ciomen  ©
[arabiles,erit quoque communis utrique aliqaa men-
furaqua fit c Nam illa linea c bis repesita, refers pre-
cifé lineam b.ter uero repetita,lineam a, ¢ ipfa quo-

que pracifé referr.

Incommenfurabiles verd magnitudines dicuntur
~ he,quarum nullam menfuram communé con-
tingit reperiri.

Hiclocus [luribm uerbis non uidetnr inahge e, gHdm ut

s
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j moneamus ex [uperins dichs intelligendii effe. Contra-
ria enim ex contrarifs intelligi poffe receptum eft. Por-
ro accidentia ¢o* pafSiones his congruentes ex ipfo Eu-

’ . . . . o
! elide reperi debere [equentium rerum lectio docebir, "

Linez reétz potentia commenfurabiles funt: qua-
rum quadrata una cadem fuPerﬁcies fiue area
metitur. ‘

Quantum ad bunc locum attinet,duo quedam praferi-
benda puto. Primum, ut inrelligamus per hic nocem,
linea potentia, quadratii illins. tantum enim dicitur
linea poffe,quantum quadratum defcribere poteft. Al-
terum,ut tali diffintlione bic utamur. Linearum ha
quidem fant longitudine inter € commenfurabiles: ille
werd potentia inter ¢ commenfurabiles. Alterum mem
brum linearum longstudine commenfurabiliic non ex-
plicat Euclides,quia uifus erat illud comprebédiffe an-
teauninerfali definitione magni- |
tudinum commenfurabilii. Nam d —
hinea funt (ub genere magnitudi-
nis . Sed quia linea habent illud
quoque in f¢ proprii &5 peculia—
re,prater ceterds mdgnimdz'ne:, b e

: ‘ ut quadam ex his fint potentia 8 4 —k

. menfirabiles:hoc uero fibi no exi-

Siimanit pratermittendum.

Sitlinea b c. eins quadratii fithcd sl L b
e fitetidlineaf b.cins quadrasii m
fit fhi k.bxcdudguad?um me- b—d
b Liatur
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tiatur und quapia fuperficies , uerbi gratia fuperficies
a,qua metiatur primo quadrarum b ¢ d e, nouies repe-
tita,qui eft numerus areolarum in eodé quadrato de-
[eriptaram Praterea metiatur quadrati f b ik, qua-
rerrepetita, [ecundum numerum [uarum areolarum..

Erititaque [uperficies &,illa,que metitur ea quadrata
duo.Horum ergo,guadmtorii inquam, bedef hik,,
larera fiue linea potentes illa quadrata,qua funt linee.
b o.f b,erunt potentia.commenfurabiles.

Incommenfurabiles vero linez funt, quarum qua-
drata,quc; metiatur area communis, reperiri nul:

Ia potett.

Hoc loco nibil alind dico,qudm ut adiunes intelligentiam:
huins loci additione nocis , potentia , que fuperiori de-
finitioni additur,utintelligas de lineis sllis que funt in-
commenfirabiles potentia. Zux cum fint potentia inci-
menfurabiles:illud quoque habent, ut fint praterea lon:
gitudine incommenfurabiles haltenus dicta fir. Quod’
[ plura boc quidem loco fcire defideres:pernertes ordi-

nem difcipline,qui certifSimus eft ad difcédii magifter.

Hec cum ita fint,oftendi poteft,quod quatacung;:
linea reCta nobis proponatur:exiftunt etiamali¢-
linez innumerabiles eidem comenfurabiles:alie

item incommenfurabiles. hz quidé longitudine
& potentiaille verd potentia tantum..

Huins libri pracipuum illud effé uelim [cias, quod non, us
caterorum fuperiorumin prima leClione percipi pofSir-
B iy
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eius doltrina,fediterata ¢ [apins repetita: edquefie
ut plaraque principia hic Eripta, non quidem demon-

Srrentur ex fequentibus:fed melins imell?anmr,ﬁ cum
ad fequentia ueneris,ad principia [abinde vedeas Vs
enim harum wocam,qui eft in ipfis theorematibus, ves

illis wocibus expre[Jas faciliores intellectu reddir. Sic

itaque faciendum puto hoc quidem loco. Nam fequen-
ses propofitiones magnam illi lucem afferent. Tantum
enitere ut concipias animo res nudas, quaram fignifi-
catio bis wocibus fimplicibus. continetur : in quo te iu-
uabunt ea qua fuperins & nobis [cripta fant. Vocerur
igitur linea re(ta, quantaciique proponatsr éurl,id et
rationalis.  Quam lineam uocari uult iwrlw,eam in-
serpretes Latin nominauerunt rationalé. guda ratione
ducti,nefcio : mihi quidé non ualde probaur. Siter-
g£o énmi linea refta quacunque , de qua fermo inflitui
debear Etymologic rationem in enuntiatione reris wo-
cibus fimplicibus fignsficandaram,ficut wifi funt uete-
‘res magna diligentia confequuti : ita nobis non conte-
mnendd exiftimo,ut rerum ipfarum cognitionem adin
semus huins nocis gwri ratio ducta mibi uideri folet sop
7 agiaSy unde woi jwrol ngj wppure. gwrr illud interpre-
tor quod eft effabile,certam,conceffum,¢o determina-

tum:ac fi,uerbicanfa,dicas ideffe.quod eft dicibile,er

sioce fignificari pofSit.éwn itags erit quacunque linea,
quantacunque magnitadine proponatur. Ideo jum! no-
minasa,quia datam lined poffumus diuidere in quam
multas partes uoluerimus. Scitum eft enim ex nona
propofitione fextilibri, Adasalineainffam pareé au-

ferre.
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ferve.Quod.quum ita fit,propofica linea duwifiones eas
admittit,quas animo conceperis:ut dicas,hac linea qne
 proponitar, tor partes havet, tres puta,, quatnor aut
. quingue,quas aus pedes aut paffus, ant alind quodm’sj
menfura genus clfe contigerit,ut tres pedes ant paffis
quatsor longa [fit-hac autem: linea,quam: intus noco,,
omnibus pene propofitianibus huius libri,¢o eis maxi-
me quaa decima incipiunt,fundamenta praftas: ue ni
Jihanc primo loco pofucris, ¢g+ animo conceperis ante-
quam demonftrationem: cuinfque theorematis attin-
gassnullum facile intelligas. Eft enim uelut norma om-
“nium linearum ex qua zj)/c'trmn quoque meuﬁra.fm' ~
debet an fint rationales necne. Nam bac ipfa jxmique:
hicdenominatur,eft xml ex fuppofitione quod quidem.
bacnox aesmbdon facile indicat,quafi dixerit swon-
bz, guae uelnt gwnl id eff rationalss prime loco dici po-
reflut ipfa uoce differat a cateris lineis rationalibus,
de 7:;:'6«4 mox agit. Cuius rei te perpetud meminif=
fe uelim. ' o '

Linex quoqucilli frs commentfurabiles, fiue lon-
gitudine & potentia,fiue potentia tantd, vocen-
tur & ipfx évred id eft rationales. ‘

Hic locus plane intelligitur ex duabus definitionibus fi-
pradiths, nempe magnisudmum commenfurabilium,
¢o* linsarum posentia commenfurabilinm. Obiter ta-
men aduertas in his uerbis, commenfirabiles fine longi .
tudine ¢o° potentia, fine potentia tantim, quantdcasu-
tionem adhibuit Enclides,nt uocibus. ipfis coniungeres:

¢
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ves eas g natura fua coniunguntur, feiungeretg; con
trarias.quod religiofifSime mathematici penc omnes ui
i fune obferuare:ut in hoc loco, quialines longitudine
«commenfurabiles, [unt ¢5 ipf@ quogue. potentia com-
:menﬁtkah’le&,'qqumxdevcomrzgmfumﬁiliém longitads- |
ne logueresur, addere noluit, ¢ potentia. cum uero j
depotentia cimenfurabilibus,appofuit , tantum .Que |
enim linea funt potentia commenfurabiles,non.citinus
funt ¢o* longitudine. He uero jwnci ideft rationales,
que hoc loco talem denominationem accepernnt , iam
non funt fured ex fuppofitione, id quod erat illa prior.
gnrd:fed funt tales propter velationem quam habent ad
illam.Quia funt ans longitudine fimalg; potentia, ant
porentia tantum,ipfi ity qua primo loco ita dicitur,
commenfurabiles. Praterea bic eft animaduertendnm, ’
aoces illas, longitudine ¢ potentia,aut potentia tan-
um, coniungi cum illis wocibus commenfurabiles, ant
incommenfurabiles: illis uero.uocibus , vationales , amr |
irrationales,nunquam adponi, ut dicantur longitudi- ‘
ne fiue potentia rationales aut irrationales linee. quod ‘
Campanus uidetur promfcue ufarpaffe. Si plura cupis,
anidym difeend; animit bicretineto,ne neftigia antho- |
ris,einfdemy; dutis tui deféras, qui principia quidé ﬁm l
plicifSime tradenda fibi putauit, ut difcentinm animos
nudares notione tantim informaret. quod o nerius
eft, e 4d,docendum.hmgi: appoficum. '_
Quz vero linez {unt incommenfurabiles,illi 7§ -
73 id eft primo loco rationali,vocentur #xoss id
eft irrationales..

e A
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Wlud intellige de lineis longisadise ¢ fotentiaincommé-
furabilsbus. Nam incommenfarabiles potétia tansim,
ut exdem non fint longitudine etiam incommenfirabi-

les,effe nulle poffant.neque hic cxiftimes Enclidem age

re de lineis longitudine tantim incommenfurabilibus,

potentia uerd commenfurabilibus. has enim nuper po-
Juitinter gurds id éft rationales. Vult antem hic lineas
omni ratione incomenfurabiles,id eft potentia ¢o: lon-
gitudine wocari indyss. Qaod cum non ita perceptum
¢ffét & Campano ,uidetur homini canfam erroris at-
tuliffe.quam ipfe pofteris quoque tradsdst,ut mox dice
mns. Quid fit inrd,¢o* inronsante dictim eft. Quod ue-~
70 ad hanc wocem &hsys: pertinet,ex commétarijs Pro-
cli feire licet, énTdr nel) ipguror opponi per priudtionem,
Ht khgnror fircontrarinm. =5 §T : Riopar dtent {epins
furpari prohacwoce diguror, chin tamé idem fit inogoy
&7 kignmr.hoc dep 7 dgnaSrsillud g 7 Nk S, quee ide
Jignificant Jiaque ixoys linea exit cuius proportio. fiwe
longitudo comparataad longitndinem s inrisid oft ip-
Jiuis lined primo loco,¢5* ex [uppofitione rationalis, niul
lis nsimeris veferri poseft Neq; putes anoysr dici per pri-
uationem 7% aiyis ideft Pfofértip\ni_&.-Eﬂ enim fua pro-
portio linearum alogarum inter (¢ non quidem nobi
Izldm" incognita,nedum ut nature cognition? effugidr:
quod quida uoluntalioqui fruftra fumpfiffet cam ope-
ram Enclides hoc quidéin libroin quo nihil alind agis,
gnam ut docearpafSiones illarum linearuin, g5 propor
siones quas ille-linee &nvysi inter e rétinent, Veri eq

i

vatione dicuntur &hoysi,GHis numEriG eHTUIm L roportio -
. - - - - v e - - il C Y
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rédds non poteft.Nam quod ifiiwocant ivvationale, cur
ita wocent,non intelligo.Surdas antem lineas dici, quas.
hic éncyusuocas Enclides,non omnino dyfgiplicet : qud-
wis mathematici wé facile buinfruodi sranflationes ad-
mistant,fed quid propriambuins vei noct deeffe agno-
féimns.ferripoteft hactranflatio Neque tamen hoc lo-
co prerermitsendss puto,quod Nicoluws Tartalea geo-
metra apud Venetos,&s librisernditis wobis quoq; non
incognitus,animaduertit Campanam ¢ reliquos ab
co geometras falfo exiftimauiffe radices fine lineas que
guadrata producunt, illa quidem numero fignificabi-
lia,fed non quddraronsmero,aeluti 1o, 1,12, fimili-
bus,eas inquamlineas incyss effé id eft,ut eorum uerbo
utar,furdas:hoc nerd pugnare contra hypothefes Encli
dis, qai noluit eas mocari furds id eff rarionales, quz
fant ad lineam propofitam commenfurabiles.fiue longi
‘twiline g0 potentia.fiue potentia tantim : ex quo ma-
pnasopinionum diffeventiasin plersfgue buins librilo
cisexvitiffe. hattenns Tartalea. Neque [ane hoc nibit
eft,neque tamen in eo fant ommia. Ego uero illud affir-
mare non dubitem, binc capsffe noéfi; illins initits, que
tam denfs tenebras offuderst uerirari verum bis libris
't'mditarhm,ﬂqﬂw docentes g difcentes plerosq; omnes
diner(os egerint:ut quum ulterins progrederéiur, nihil
amplinsintelligerent;quam fé nibil intelligere.noftrum
quidem deeave indicinm cum opus fuerit,afferemus..

Etquadratum quod ilinea propofita defcribitur,

'quam-'g'n' e uocari uoluimus,ocetur fudr.

Et
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Et quz funt huic commenfurabilia, uocentur gemd..

Hanc nocem comméfurabilia,intelligas fine fint quadra-
tafine alia quacungue figura rechilinee. Scitum eft

" enim cuicunqe pardll’el_ogmmma,aq’udle quadramm. ;

deferibere:per ultimum theorema hibri fecandi fine per
inuentionem linea mediz proportionalis fecundum 13
theorema librs 6.qsam ubi i}ép_crertk,éoﬂzges flatim per
17.6. parallelogrammum veltangulum coprahenfums
ex duabus lineis extremis effe aquale quadrato linea
medse.. Simili atione rusfus cuicung; guadrato pa-
vallelogrammunm gquale defcr hitur,per inuentsonem

_tertia lined proportionabit fecivdum sheorema n1.6. bic
nides mibil tale dici de quadratis X5 cateris figuris,
guale delineis antea, quarumef} & longitudo ¢ po
rentia commenfurabilss Figuraruam enim fola confide-
rasur capdcitas,quem longitudo latitudini iunéta de-
terminat, - ~ .

Quez verd funtilli quadrato,in feilicer,incommé

ﬁuet;Bihé uocentur &0 ideftfurda. -

Incommenfurabilia bic q%04; dcczpm&, quales quales fue
tintﬁgumrcﬂilﬂiz{e{&__ S S

Etlinez quz illa 'incomxﬁenﬁiraﬁilié ‘défcribunc,,

uocentur &roper. Et quidem fiilla incommenfu-
rabilia fuerint quadrata,ipfa eorum lazera uoca-
buntur ére linex.quodfﬁ quadraté quidcm no
fuerine,uerum aliz quapiam fuperficies fiue fi-
gurzredilinex, tticuero linex ille quz defcri-
o C i

nfer 7@;111; Lot
‘L’ ‘?l‘l,‘c}c"u A/./.‘f'lk’;;

e riendl 15 F
teria frdf)mlp;’vu»/";
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bunt quadrata zqualia figuris reilineis, vocen

tur aAejsr.

Vinum eft quod hoc loco animaduertendum pusem. Cum

dixiffet xnoya k/j?qz‘_ixﬁn? incommenfurabilia & furs,

[ubinngere uoluit de lineis illa incommenfurabilia de~
[eribentibus, ¢ eas wocanit fimiliter énsyssicum tamé’

antea logueretur de commenfurabilibus ipfi o, nibil;
egit de lineis illa commenfurabilia deferibentibus. hoc
autem ea ratione pratermifit, quiafatis [ibi feciffe si-
debatur,¢o* de bis innsiffe.cum logueretnr de lineis =
gwri comenfurabilibus,fub illis werbis, fiue portia tan-
tim. Nam potentia linese cft spfovi> quddiatnm,ut ante
diximus. Quod [t quadraram commenfurabile fueri
ip/i infssipfa quoque linea qus illud quadrasum poscft,
commenfurabilis exit [alems potentia. Teagie per diffs-
nitionem lineaysim commenfurabilism jnr etian erit.
Extat libellus nomine Ariftoselis ol dopen ypqpuddy,
quem quidem non effe Ariftorelis ex multis locis ipfius

Jacilé intelligitur: éraditio tanien facit,ut -aitvibui de- -
beat alicui ex nobili illa Peripateticorum ¢ dofta fa-

miliaineo multa legesintelligentiz horum principio-
rum conducentia. Quortim z%ud unis_annotabimus ],
quod feré fummam totins vei declarationem continere.
uiders pofSit. Commenfyrabilitatem ¢5: incommen(fi-
rabiliatemmagmndingminter 6, natwraguidem ip
Jarum magnitudinum conftare: Rationalitatens uérd
&7 irrvationalitatém pofisione frerisquia quze primo lo-
co linéa fie dicitur, nempe rationalss pofitione talis effi-
cirur.Alig wero linge adillirelate , fant aut ravions-
N giod ke
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les,ant irrationales,quatenns funt eidem comméfira-
biles aut eidem incomméfurabiles. Rurfus linea ratio-
 nalis quatalis eft,quia comenfurabilis eft line:ll; pri-

- moational, ¢ ipfa relata fie comparata alteri li-
nee,quc item proponatur primo loco rationalis effe.fo
eidem fuerit incommenfurabils,dicetnr etiam irratio~
nalis.Neaque eadem linea alteri atque alteri commen-
furabilis ¢ incommenfurabilis , erit fimiliter vasio~
nalis ¢ irrationals. Hoc autem ideo fit,quia ratio-
nalitas , ¢g* irrationalitas omnis pendet ex pofitione,

non awtem ex narura ipfarnm magnitudinum .quod

tamen in commenfurabilitate ¢ incommenfurabi -
litate aliter est. Sunt ¢o* communes quadam ani-
mi conceptiones , quds bic omifit Euclides , tum quia
Jiunt infinica,tum uero quiafunt eiufmodi;ut eas unuf-
quifque pofSit animo. modica_quadam animaduerfio-

ne fubifcere, ut locws ipfé poftulare uidebitur : ex qui-

bus tamen illas non. pratermittemus , qua fingnlss lo-
Ci5 Connenientes emm,.quales reperiuntur in demon-
Jrrationibus primi ¢ [ecandi theorematum.

Campanus principijs huins libri illud quoq; in/érif, ‘
Quamliber quantitatem toties poffe multiplicari, us
qguamlibet eiufdem generis quantitatem excedar.quod.

quidem yrelle fecit. nam buins principif anxilio ffatim .

utitur demonftratio primi-theorematis bsuins libri. De-

illa antem magnitndine hic dicit,quam geometre ¢ov
ecteri mathematici trallant,ut angeripofSit in infini-~
sum.Hoc loco uifum eft addere, quod cum -alij obfecuré,

Praclus tamen luculentifSimé tradit:cuiys libros(de ifs:

F
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intelligo quos in Enclidem fCripfit)us omnes qui quidé
‘mathematici fieri cupiunt, ftudiofe legant,uchementer
hortor:quibus ego plurimam debere me,nunquam in-
ficiabor.Quod ad rem attinet,id eft huinfmod;,princi-
pinm illud Campani uniuer(aliter quantitarem omné
(finefir ea quam continua nocant.fiue difcreta fit qua-
lis eft numerns ) comprahendere. Porrd alind eft quod
quantitaticontinna foli conneniat,ut sn infiniesum mi-
nui pofSis, ficut in linea. Quantacunque enim detur in
partesinfinitas,minui fiue diuidi potefl,quaram tamé
unaqusque linea erit. Wa porro itidé in alias qus ean-
dem nasuram retinent: neq; unquam ad minimum ex
Jectione deuenitur,ne fi punctum quidem dicas, quanis
illud per ¢ fir in geometria minimis.Eo fit ut fint linea
quadam inoyr,quarum quidé eft inter ¢ quadd pro-
porsto, fed numero-exprimi nequit , itaque socatur i
Proclo xdyes &igures.Nam ubicunque eft fectio fine dins
Jio in infinitum,ibi quoque reperitur illud ineffabile,

quod ineysr dicunt.hoc uerd non ita eftin numeris. Nul |
lus enim eft numerus quem diuidendo non reducas ad
illud minimum quod eft unitas,ex quo numeros omnes
effe wrss € eopuplcsus neceffe eft. omnes enim metitur
wnitas. Nulliiguear fant numeri inoyer. Quod antem
-ad [equentium theorematum expofitionem attinet, ho
habetote,non fuiffe confily noftri initio ﬁ:]c“'epfi operis
fingulis manum admouere.Alum enim agere hoc gui-
de e[e widebatur.fi qua  maioribus recle tradiva funt
(funt autem bene multa)bic deferiberem. Negue fané
cupiamfimaxime pofiim,alieno labore parsam glovi
in
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in me trasferre:fed morem geftum amicis oportuit, qui
me ad totius libricomentationem impulerant,ut quam
lucem rerum incognitari obfcuritas defyderaret , eam

quantum in meeffer ingc:nij, qmmémgue diuturnum.

[tudsii huiws praftantifsime difcipline sllud adiuuifer,

ipfé uobis ?ﬁrrem,quo: uerisatis ffudio adrerum a-

cutifSimaris ¢ dignifSimari cagn’ition? rapi intelligo,
Primum Theorema.

Duabus magnitudinibus inzqualibus Propoﬁt':is'
fide maiori detrahatur plus dimidio, & rurfus.
de refiduo iterum detrahatur plus dimidio , idd;.

femper fiat: relinquetur quzdi magnitudo mi--
nor altera minore ex duabus propofitis.

Sint duemagnitudines inaquales « 8,y,qud-
- rimdiorfit w : dicofide w g detrabatnr < gr
p]m‘ dimidio, ¢o* derefiduo iterid plus di-
midio, idg; femper fiat, relinqueturquada
magnitudo minor § magnitndoy Nam y %} . 98
multiplicata erit tadé aliquado maior ma |
gritudine a 8. multiplicerur &5 fir A+ mul 8
tiplex quideipfius : maior uerdipfa « g:+ 24
Ji[;tidatérgueﬁ vin partes aqualesipfi v, |
quefint 8%, 3nus: ¢ derrabatur dea s
plws dimidia,fitg; &4 . rurfus detrabatnr By i
de w 6 plus dimidio, ﬁté, ix, idéue eo hﬁ;
frat,donecdiuifiones magnitadinis « g tot fuerint quot
fint dinsfiones in ma:fm'mdim As. Sint sgitur Zim'-

fiones ex, x0, 8 & sotidem numero quor funt dnifiones
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A, 2u,us. baltenus conﬂ-rm‘?io:deinde -
quithr demonfiratio. Quiamaior effas g
qudme g, €' detractum eft de a« minus 4.
dimidio,fCilicet ipfamne,(qua quidem de-
traltio intelligitur facta ex fuperiori di- x 4
wifione ipfine magnitadinis A<, in partes |
aquales ipfi y. disidendo enim minitur 8
vmagnitudo , ficut angetur multiplican -+ 71
do.)de o g uerd detractum eft plus dimi-
dio & o:refiduum ergon Aeft masws refiduo
v w,quod ¢5* uerifSimum eft, ¢’ ad cogitd- B ot
reuocerur (qualia multa funt in aninsis hominum pes
nitus infira) refiduum maioris magmwdinis poft de-
traltum dimidinm nel minws dimidio , effé mains refi-
duo minoris poft detractum plus dimidio: Cumitaque
ad fit mains qudm o o, detraltimg; fi dew a dimidis,
nempenl: ¢7° de 8 afit detraltum 8 x,quod eft plaus di-
midio totinsd u: refidunm ergo a3 refiduo x X MAits
¢ft,ratione principsj modo feripti. Atquiag eft aquale
ipfiy ex confenfis &5 [uppofirione: ergo etiam magni-
tudo v eft maior magnitudine ax. quod idem eftac fi
dicatur , minoremeffe w x ipfa y.relinquitur im?ne de
magnitudine « B magnitudo ux minor ea qua ex dua-
bus propoficis minor erat.Quod erat demonflrandum.
Dictio autemilla &Mas , in exemplari graco poftponé-
da eﬂ poftea nerba suulos M}éium xed Npioea % o
édeupziloa.Hunc ordinem in demonftrationibus Per'-—'
peens resine Theon,quem compoficorim uocans.
 Nunc
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Nunc autem traltemus refolutorium per fyllogifimos
refoluentes theorema in fua principia indemonflrabi-
lia. Sic ergo agamus:  Omnis magnitudo minor a2,
¢ft minory. Omnis « x ¢ft minor 43. Ergo omnis ax ¢ft
minory. Quod i cupis propius accedere ad terminos
ipfins theorematis : it maior serminus , ¢[f¢ minorem
altera minore ex duabus inequalibus propofitis . mi-
nor uero fitilla pars prior thorcmaam duabus ine-
gualibus magnitudinibus propofiris, de maiore detra-
taparte dimidia maiore:iterumd; de refiduo,tali con-
tinuata detraltione perpetuo refidui ipfum . Medins
serminus fit,minorem effe altera magnitudine,que «-
qualis eftipfi minoriex duabus propofitis.itaq; dices,
- Omnis magnitudo minor altera qua aqualis eft mi-
noriex duabus propofitis, eft minor minore ex dnabus
propofitis. Duabus inequalibus magnitudinibus pro-
pofitis, de maiore detralta parte dimidia maiore, iti-
demque de refiduo continuata tali detraltione perpe-
tnarefiduumeft, magnimdo minor altera quse 2qua-
lis eft minori ex duabns propofiis. Ergo duabus in-
qualibus propofitis magnitudinibus derracta ¢oc. re-
Siduum eft magnitudo minor minore ex duabus propo~
- fitis. Maior propofitio eft principium indemonfirabi-
le ¢ per [¢ notam,quod uniucrfalins dici folet, quc «-
qualia funt inter f¢, ad idem eodem modo fe habe-
re. Minor uero probatur ex illis uerbis demonfira-
tionis.Refiduum ergo a2 refiduo a x maius eft.quod idé
salet acfi dicatur « x effé minus,quam 43. Sit ergo
Dllogifimus per refolutionem : renocerurque res ad ele-
D
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menta,quomodo [olét uti geometra,ut pancioribus uer
bis concludasur demonftratio,eoq; promptins ab intel-
lectu noftro comprahendatur. Primo quia compofita
eft propofitio minor , qualitas illa adieta predicato,
que &qualis eft minori, prolmtur ex_confenfu ¢g fup-
pofitione pracedentibus.Maiorem uero terminum nef-
[¢ minors fic probabis:Refidui minoris ex duabus ma-
gnitudinibus in'‘equalibus propofitis; detractog; dimi-
dio de maiore:de minore nerd detralto plus dimidio,eft
minus refiduo maioris.Sed ax eftrefidunm minorss ex
duabns magnitudinibus nempe ex 0 an 4 ¢'c.Ergo e
eft minus refiduo maiorss. [éd refidunm maisoris eft ag,
ergo axeff minus a3 Maior uero citracta eft ex prin-
cipio uninerfali. Si ab inequalibus inaqualia anferas,
refidua funt inequalia, ¢ minus id quod refidui eff,
eins & quo plus ablasumeft.  Quantum ad minorem
propofitionem attinet, illad [olam probatione indiget,
« x effe refidunm minoris.prima refiduum effe pate:, ex
Juppofizione.Quod nero magnitudo o u(cuins refidunm
eft ax)fit minor magnimdo wdparet ita.Refidnum mi
noris magnitudinis ex duabus ingqualibus, desrattod;
minus dimidio de maiore:de minore uero plus dimiduo,
eft minus refiduo maioris. Sed b « eft refidunm minoris
ex duabus magnitndinibus inagualibus,detractoq; mi
nus dimidso ex maiore & «'de minore uero « 8 plus di-
midio ¢5*c. Ergo § weff minus refiduo maioris. fed refi-
diium maioris eft £ n,ergo  x eft minus quam ax. Ma-
107 patet ex principio indemftrabili. Minor uerd pro-
batur,primo quod o o fit refidunm. probatur ex fuppo- .

Jitione,

- TR
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firione,propter detraltioné factam. Quod uers g fir

minor quam As,paset fimiliter ex fuppofitione ¢o prin
cipio:quamlibet quantitatem toties poffe maltiplicari
¢oc.Addst Theon hoc quogi theorema uerum. effe,etia
fipartes detralle fint dimidie. Quoduero dicitur in
theoremate, Si detrabatur plus dimidio,eo pertinet we
Ji minus dimidio detrabatur,non femper uerum fit re-
fiduum effe minus minore ex duabus propoficis.

Secundum Theorema.

Duabus magnitudinibus propofitis inzqualibus,
fidetrahatur femper minor de maiore, alterna
- quadam detradtione, neC}uc refiduum unquam
metiatur , id quod ante {e metiebatur, incom-
mcnfurabilcs?unt illz:magnitudines. ’

Sint magﬂimdim: due inaquales x 8,y A:mindrq; fit « B:
»detmﬂay'; per detractionem alternatim, o [emper cé
tinuata minore de maiori ; id quod relinqui-
2ur ex eaque maior fuerar ante detrattioné, 77
‘nunquam metiatur hoc ijzﬁ;m,quod antequd
id reliquum fieret, metiebatur maiorem ma-
gritudinem.Dico incomméfurabiles illas effé %
magnitudines « 8,y 2.Quod fi neges, illud i ]
 tinuo affirmas,comméfurabiles eas effe. Por-
ro fi fint commenfurabiles, metietur eas que- {
dam communis magnitudo per diffinitionem | }
dinearum commenfurabilinm. Metiatur ita- ped
quesfifieriporefledque fir . desrabaturque de maiors
| Dij
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magnimdtn‘e y Apars quadam,puta A que
Jit equalis maiors magnitudini « B: aut fi - 7
qualls non erit, fit tamen huinfmodi,ut illa
minor magnitudo « B aliquor uicibus repeti- _
ta,reprafentet ipfam magnitudinem AZ. hoc oLJ- $F
enim eft quod dicitur,magnitudinem « 8 me-
tiri ag:talique detractione fatta,minoris in-
quam de maiore,relinquatur ex masore por- | } 1
tio quadam vy minor magnitudine « £. hoc |
uero eft guod dicitur in theoremate, neq; re- ped

Y

[idunm unquam metiatur id quod ante ¢ erat, Simili-.
ter de « g detrabatur portio quadam. Bx #qualis ma- -

gritudiniy2,relinguarkirque ex ea detrachione portio

ax minor qidmy %, idque femper fifit,opus fiat, faltem.

 dum relinguatur quadam magnirudo minor ipfa ma-.
gnitudine.bioc enim tandem euenire neceffe eff,per pri-

mum theoremabuins, S -propofitis illmduabm-magni—-;
tudinibus inaqualibus « gs,(quarnm minor ex con-
[enfu ¢5* [uppofitione tua erat s.hanc enim pofuifli. effé
communem menfiram duarii magnitudingm « 8,y 4,
itaque minorem alterutra)de maiore w . detrabasur
plus dimidio,isemque de refiduo.plus fao dimidio : ita-
que relictafit «n minor quam s . baltenus ea que.ad
Srructuram pertinét.nunc ad demonftrationem nenia -

mus. Cumigitur magnitudo s metiatur magnitudiné

« 8,ipfa uero « & metiatur A7 etiam s metietur fimili-

" ter magnimdincm #¢ per commnnem .ca’aptionem. St

magnimdo guxd;zm metiatur aliam, metietur quoqae
emnem aliam ab ea menfuratam. cui-fimile quiddam

| appofuiz

- A



LIBER X. 7
appofuit Campanus in numeris inter principia [epti-
mi.ltaque s metietur #2.cadem ersd magnitudo « meti-
sur totam magnitudinem y & ex tud fuppofitione.pofi~
tum enim eft eam ¢ffe communem menfuram ambari

« 8,y A.Ergosmetiesur ¢ ipfum refidunm, quod eft

y2per illam communem conceptionem, Que magni-
tudo metitur aliam totam,¢o* partem ab ea detralla,
- metitur quoque reliqua.ldem in numerss pofuit Cam-
panus. Camitaque metiatur y3: y tantem metiatnr
Bu:tp[a quogue « metietur & u per fuperiorem sllam con
ceptionem. Atquss metitur totam magnitudinem « b:
" itaque per alteram conceptioné metitur refidunm ax.
Metictur ergo maior magnitudo aliam [¢1pfa minore.
hoc autem fierinullo modo poteft,ut anteé diximus in-
ter principia . Non: igitur dlas magnitudines « £,y 4

metietur ulla magnimdo X Incommenﬁ;rahle: igitur

erunt a B,y A Duabus itaque magnitudinibus pro-
pofitis inaqualibus et cas.quod demonftrandum erat.

Hec demonftratio conclufa et per dedutionem ad

imfeyiibile. Rofitum eft enim contradittorium conclu-
lonis uerum.ex qua propofitione per plares gradw

[llogifinorum deuentum eft tandem ad id quod fal-

Jif5imum eft, nempe maiorem magnitudinem effe que:

minorem metiatur.-Quia ergo ex ueris nunquam col-
ligitur falfum:nunc ansem conclufa eft hac falfitas,ne-

ceffe eft pofirionem- illams tuam falfam extiriffe. quod’

ipfum per- deftructionem confequentis oftends. poffé

tradunt diale(tici. Falfum antem eft. maiorem metiri.
winorem.quod confequens eras ad illud antecedens;.

D iij
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duas magnitudines « 8,y A effe comméfurabiles. (equi-
tur ergoipfum antecedens falfum effe. Incommenfura-
biles ergo nece[fe eft effé « 8,y A Verumeex quibus me-

difs procefferit illa conclufio falla,maiorem magnitu-
dinem metiri minorem, sideamus per refolution?,firg;

[llogifmus buiufmods* Omnis magnitudo metiens 1o
‘tam magnitudinem « p,¢o* de ea detrallamx g, meti-

tur refidunm «n.Magnitudo « eft magnitudo metiens

.totam ﬁ,(ﬂ'-de;rdﬂdm n 8. Ergo magnitudo « meti-
tur vefidunm . falfa eft conclufio , quia pofisum fuit

wu effe minorem qudam . Maior eft indemonftrabilis,ci

tralta ex principio uninerfals : quod quale effet anté

“retulimus. Minoris uerd probatio quia plura continet,

hincpetéda eft.Primo ex fuppofitione magnitudo s me-
titursotam « B.deinde quod eadem « metiatur detra-
Clam partem qua eftu R;12a probasur- Omnis magnitu
:do metiens magnitudinem YLMeLitur ¢o' n B,quam 3
metitur..metitur y g,ergo metitur ¢ w 8. Maior ﬁ..
militer eft per [¢ nota ex principio uninerfali- Queacun
que magm’mdo metitur aliam,metitur ¢ eam quam

' dpfa metitnr Minor uero fic ]Jro'batur' Omnis magnits

do metiens totam magnitudinem y 4, ¢ detralti a3,
-metitur ¢ feﬁduum v2.« metitur totam magnimdii
nemy 8,0 detracta £3 sergo metitur y2. Maior ite-
rum per [¢ nota eft ex principio. Minor nero quia duo
membra habet ita probatur-Primo « metitur totd ma-

- gritudinem v a ex [uppofirione.deinde quod-eadem «—

metiatur AYita probandsi ef-Omnis magnitudo me-
LIES & By MELILUT €T AL GUAI. MELIthY w B.s metithr « 8,
ergo
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ergo s metitur €5* A%, quam metitur « 8.Maior uerifsi-
ma eft,¢5 per [¢ nota. Mimoré uero falfam effé ideo ne~
ceffe eft,quiacanfa fuir illins conclufionis falfe, nempe
quod maior magnitudo minoré metiatur Non erit ita-
que s communis menfura ambarum magnitudini « 8,
y d.1dem reperies,fi quicunque aliam magnitudiné po-

[fueris pro communi illaram menfura.Quia igitur nul-
lareperiripotefterunt ille magnitudines incommenfi
rabiles , quod demonftrandum erat. Ex hoc elicitur
“wlespa fine corollarium 4 deftructione confequentis.
Siduse magnimdine: inaquales propofite no fucerine
incommenfurabiles,(ed fuerine commenfurabiles: con-
tinuata detractione minoris alternatim fatta de ma-
iore, neceffe eft refidunm metiri id quod ante [¢ metie-
batur. Tertium Theorema. .

Duabus magnitudinibus commenfurabilibus da- -
tis,maximam ipf{ard comuné menfura reperire. .

Sint date due magnitudines commenfurabiles « £,¢ & -
qguarnm minor fit « B:oportet itaque magni- >
tudinum « R,y A maximam communem men 21

Saram reperire. Primum ipfa magnitudo « B 1
ant metitur y d,ant no metitur. Siitagueaps o,
metitury A [eipfam quoque ci metiatur,ipfa
ergo & eft communis menfura magnitudi-
num « B,y & Manifeftum porro eft maximi
quoque eam 4mé¢mm menfuram communé | |
¢ffe.Nam nulla maior magnitudo quam e | |
metietnt ipfam « B.Sed ne metiatur « & ma- pdy

€4
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y . - . ad
gnitadinem y . Detratta igitur per mutu
detraltionem minove de maiori, refiduii me- o,
sietur aliquando id quod ante [eeft per pre-
cedens corollarium Nam date fant magni- o, ¢!
sudines u B,y Aceffe commenfurabiles. itaque 3
magnitudoa 8 metiendo « apartem magnits ” |

dinquam minorem.lpfa weros y meriendo ma | | l
gnitudinem ¢ B partémagnitadinis « g,re- | |

linguat fimiliter «2 fé vy inquam minorem. B & 9

Ip[a uero g metiatur magnitudinem y. Und antéest
metiriid quod ante feeft , quado nikil velinquitur poft
menfurationem factam.hatenus confbruchio. fequitur
fatim demiftratio. Cum igitur « ¢ metiatur magni-
tudinem y«:y « anté metiatnr  R:ergo «g metitur ma-
guitudinem § 8.Sed «g metitur feipfam: ergo oy metie-
tur o B.Sed quid « € metithr As: ergo w2 metietur A,
Sed eadem ag metitur yv:totam ergoy Ametietur:ergo
wg menetur ambas magnitudines « sy 4, earimq; ci-
wmunis méfura erit. Dico praterea illam effe communé

- werinfque maximam menfiram. Quod fi neges illam

¢[Jé maximam menfuram:erit itague magniudo que-
dam maior qm\t-m % {,GHL MEHALHT Ytramque a B,y 4.
eauero firn. Cumigitur per ten metiatnr « B: ipfa au-
tem o € MELIALHT « Niergon merietuy  A.ipfa etiam w per
e metitur toram y A:ergo metietur &5 refiduis y+. Sed

 CHM Y MIEHIAtUY  B,etiam n MEtietur  B. metithr uere

eadem  per te totam « C:ergo metietnr &5 refiduii w.
1mgue-m4gnimdo maior merz'emrminorem:guod ﬁme
fieri
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fieri nallo modo poteft. Nulla ergo maior ma-
gnitudo qudm « 3 metietar urramg; « 8,y A: P
ergo « 2 ¢ff maxima earum communis menfu
ra.Duarum z;gimr magnimdinum commen- q,_¢|
furabilium « C,y Arepertd eft communis ma- 1
xima méfaranempe «3. 7uod faciendti' fuit.
Corollarium.

Ex hoc cicluditur, fi magnitudo quapiam duas | | l
alias magnitudines metiatur,menetur quo- | |
que ¢g* communem krrin(q; maximam mé- P & y
Jaram. Hoccorollarium probatur ex poftrema parse
demiftrationis. Sint due magnirudines « g,y N,qua-
rum fit maxima communis menfura a3: fit porro alia s
que ctiam metiatdr weramque « Gy . dico magnitu-
dinem wmetiriw3.Sint eadem fuppofitiones quas modo
pofwimus. Cumigiturumetiarsr « Bin B autem me-
tiaturs a:ergo x metieturs 2. Sedw metitur etiam tord
ya:metietur ergo ¢ reliquum ys.Sed quia y « metitur
tC:ergonmetictur L C.[ed metitur totam & : metietuy
ergo ¢o reliquum,quod eft a3.ergon metiens utrdque
« G,y A,metietur ¢y maximam utviufque communem
menfuram,nempew?.Docet Proclus.differentiam inter
problemata ¢5 theoremara geomerricacicffe, ut pro-
-blemata fint ea qua proponunt aliquid fieri oportere,
qualia funt omnia gue uerbo infinito contipiuntur,ut
veperire,coftitucre,fecare,¢s fimilia. Theoremata ue-
ro funt que 4/ﬁrendo[om¢m ¢ definiiit de unoquoqs
dccidente cuinfque fubieh,qualia fant duo prima hu-
ins libri.Hoc ausem 3. problemacft. Huius ergo pro-

#ﬂi"
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blematis demonfirationem fic refoluere. nos.
oportet. Primiim aggrediamur parié ei que 7|
[yllogifino direlto o caregorico.cicludis ip-
[am magnisudiné « efJé comunem menfura.
magnitudinii o€,y 0.Omnis magnitudo me- 3 jﬁ
tiens magnitudines ys ¢9* « Ametitur totam | }.
y A Sed e metitur v £9° s Aergo w3 metitur- e
toram y A.Maior péset ex principio indemon | [ i |
Jrabili. Qugciiq; magnitudo metitur duas, f; ry
metisur etiam compofitam ex illis.cuins fimi-
ke ponic Campanus in numeris inter principia librifé-

&1gu

Y.

ptimi Minoris pars illa quod ey metiaturys, paterpen
corollarium fecundi: theorematis. Quod uevocadéat

metiatur sprobatur: Qmnis magnitudo metiens « £,
metitur A menfratam.ab « B. Sed « 3 metitur « g er-

gowymetitur Av.Maior paset ex. principio. Quecund. .

magnitudo metitar alians,metitur quamcunque men-
Jararam ab.eaMinoréivaprobabis: Ommis magnitwdo
metiens magnitudines « 3,28, metitur ¢g° totamcompo.
fitamex illis w ©.Sedw gmetiturag, g ¢: ergo al metithy
totam « 8. Maior ex principio eod¢ patet. Minoris pars
quod wl metiarur wl,patet esiam ex co,quia omnis ma

 gnitudo féipfam metitur per unitatem.. Quad nerda?

metiatnr 38, probatur fic. Qmnis magnitudo metiens

ys,metituy €9 Bmenfuratd ab ea.Sed « 3 metitur y s,

ergo ag metitury 6. Maior pendes exprincipio . Minor

criam pendet ex anté dichis. Nuncueroveftat perfequé-

da pars illa demonftvationis, quaofteditur magnitudi
Y w g COMBNEM- Y IU[quE & B,y Amenfuram.: effe
: atered,
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praserea maximam ambarum comunemmenfurdJroc
. autem fit per deductionem adimpofSibile Nam fineges
illam« Leffe menfiuyam maximam communem utriuf-
gue magnitudinis « £,y A:fit aliamaior quame ma-
xima communis wtriufque menfara qae fien. Tanc di-
co tededultum irivadz'z:td impofSibile magnitudinens
maiorem, nempes metiri minorem,[cilicet « 2. Manen-
tibus enim Ins que fuperins pofita funt-Owmis magni-
tudo metiens totam « £;¢s* drea partem detrattam
2 B,metitnr ¢ refiduibe 3. Sed wmetitur totam « g ¢o*
detraltam? peevgoumetitare . Masor ejh‘ndemé]lm-—
bilis.Minor fic probatur. Primum vmetisur tori « B ex
-tud pofitione. Quod uero cademn metiatur? £, probe,

“Omnis magnitudo metiens y« metitur 8 quam ysme-

tithr . Sedwmetitur y wergowmetitur L 8. Maior rur
Jim ni‘eger probatione. Minoris probatio hinc deduci-
t1r.Omnis magntudo metiens totamy X¢y eins parté
A, metitur ¢9° vefiduid v v.Sedw metitur totam y A ¢5°
eins partem Awergos metiturys. Maior item eftin-
demonfirabilis. Minoris probationé fic deduces* Primi
quod metiatur totam y A,patet ex tna pofitione. Quod

‘uerd eddem x metiatur A« ficagas: Omnis magni=

tudo metiens w B,metitfr Xsmenfuratamabeis . Sedw
‘metitnr « B3 ergo wmetitwr A s. Maior ¢ft indemon -
Frabilis. Minor paterex tua pofirione quadonoluifti x
effe communem maximam menfuram uerin[que népe
« B,y A ex qua quiafequitnrilla coclufio falfa,fcilicet
maiorem n metiri minoré «2, neceffe eft illatuam po-
Jivionem falfam.extitifJe nam ex ueris nd fequi falfum
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compertum ¢ft. Exgo u non erit communis utrinfque ma
xima menfura, idemg; fiet i quacung; aliam pofueris.
Conflat igitur « 2 cffe communem maximam utriufque
menfuram. Quod antem hoc problemate proponitur
inquirendum id licet in theorema conuertere colle -
fa fumma totins demonftrationis , propofitis dua-
bus magnitudinibus inaqualibus ¢ commenfurabi-
Libus:fi minor metitur maiorem,ila eft communis ma-
xima utriufque menfura:fin minus,faltamutua detra
¢Hone quandocunque refiduum. metitur id quod ante
Jemetichatur poftremo, illa eft communis usrinfque. mé
[ira arque ea maxima. Similirasione poteris ex quo-
cunque problemate theorema efficere. |

Quartum Thieorema.

Tribus magnitudinibus commenfurabilibus datis;
maximam iPﬁzu:um communem menfuram re-
perire. i -

Sint date tres magnitudines comenfurabiles a,8,y, opor-
tet ip[arsms communem maximam menfuram reperi-
ve. Sumatur maximacommunis duaram -
priorum a,g,menfuraper pracedens pro- ,[
blemas fit3; a:hec magnitudo aant meti- .
sur magnitudinem tertiam que eft v, aut 11
eam non metitur.metiatur Prim.Haﬂe— ;
nus conftructio buius partis,nunc ad de- | | ,
monfirationem.Cum itaque Ametiatur y, T {
metiaté’rq,- magm’mdine.r a,ﬁ,Erga Ame- ] ,
dictur w,B,y: ipfarumque communis men-
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furaceft.Praterea hanc effe illarum maximam com-
munem menfuram conflar hacratione. Nam nallama.
gnitudo maior-quam d mesiessrillas a8,
v.Quod fifieri poffe defendis fit magnitu-
do « maior quam A,quam dicis metirsma- |
gnimzines ‘tllet&a;ﬁ,y..(:um itaque vper te
metiatur u, B, y,metitar duas priores exil- | f :
11T
11

lis [Cilicer w,p: €7 praterea maximam co- ]
munem utris[que menfuram,nempe Aper 87 a
corollarium pracedés.Ergos mator quam es
A, metietur ipfam .a,quo:f e/?impffiZile.Srd ne metia~
tur Amagnitudinem y,hoc primum dico magnitudines
v, A e[Jé commenfurabiles.quod ita demonfiratur.Cum-

[int commenfurabiles date magnitudines o,8,y,metie-

tur eaprofe&o quadam magnitudo quz fimilizer me-

tictur feparatas ex illis duas o, 8. Quare metietur quo~.
Glée maximam communem wtrin[que menfuram,nem-
pe A Metitnr etiam jpfa cadem magnitudiné'y, Quare ¢
metictur uiraque v, .Ergoy,Afunt commenfurabiles
ex definitione Sumatur itaque maxima communis mé
fura ambarnm v,4.fitg;«.Haltenus conftructio buins:
partis,nunc eft demonftratio Quonid metitur a,¢5' A
metitur magnitudines «,B, itaque metietur «,8.meti-
tur pratereamagnitudinem y. Ergo. eff communis mé-
uratrium «,p,y. Dico aytem illam etiam effe. maxi~
mam Nam fi fieri poteft us snon fit maxima menfira
communis trium a,R,y.fit guedam maior quam «,ma-
gritudo z,metiatirque tres illas w,8,y. Chmg; ¢ metia-
1UT 0, B,Y,CLidm metictur x, B, €7 ipfarum maximam
- | E ij

vy

e = -
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f -Communem wtriifgue mcn]kri,‘nemfe A

o Metitur pratereaipfa tmagnitudinem y. -

v : ergo I metitur v;A,¢5* ambarnm commu- {

' mem maximémenfaram, nempe «. Major | |

g wdelicet magnitudo minoré. hot uevo fieri 1

| wullo modo poreft Nulla ergo maior quam 1.] } 1 ]

! « magnitudo metietur magnitudines «,8, «BY dle 3
y.Ergo «eft maxima srium dictarum communis men-
firafiguidem & mon mesitur mugnirudinem y.Quod

fi A metitur v, ipflamet A erit communis-trium maxi-
ma menfura. Datis igitur tribwsmagnitudinibus com
menfurabilibus , reperta eft ipfarum communis massi-
ma menfura,quod faciendum eras.

Corollarium.

Ex boc manifeftum relinquitur.[i magnitudo tres magni-
tudines metiatur , metiri quogue maximam comms
nem ipfarum menfuram. Similiter etiam in pluribws
magnitudinibus maxima Wlarum commaunis menfi-
va reperitur. In illis guoque uerum erit hoc corolla-
rium Huins corollarsj demonfiratio continesnr in po-

firemis uerbis ipfins Theonis itagque dices* Sine tres
IAGNitudines u, By, GRAYUM COMMANIS MAXIMA MER -
furafirofirporr alia ueluti 2,ipfa quoque metiés tres.
|  illas magnitudines, dico t metiri .Demonftration ax-
| tem requires db illis uerbis . Cumg; ¢ metiatur «,8,y
etidmetiettr w,B #fqne ad ea werba,Major widelicer.
Hacdemiftratio quia uarias parses habet,fingule ue-
20 pluribus (yllogyfinis corinétur:fingillatim omnes re-

-~ foluemus Primo fra communis maxima vaenfuraam-

barum
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baramu, 5. metiatury per fe.clarum eft magnitudinem.
acffe communem menfiuram magnitudinum «, 8, ..
 Quod uerd cadem.a fit earumdem cemmunis menfura:
maxima,binc liquet per deductionem adillud impofSi=.
bile,Maiorem magnitudinem metiri.cam que fe ipfa-
minor. eSt. Nam [i negus a-¢fJe maximam menfu-
ram, fit quanis maior quam a,uidelicet « metiens illas.
«,5,v.Ex hoc [equityr « metivi ipfam a.quod falfum ft
¢o impofSibile, cum maior non metiatur minorem.
Omnis magnisuda metiens a,B,metithr & maximam.
w, B8, menfaram.Seds metisur a B: ergometitur #.Ma.
ior pater,quia colleta ex. corollario fuperiaris. proble-
matis: Minor paset ex tua pofitione. quam tamen fal-
Jam efJe conftar, quia canfa eft falfitatis illius ex.ea com-
Jequentis. Verum eft itaque acffe communem ¢g* ma—
ximam trigm menfram,fi modo A metitur y.Sin auté -
A non mesiatury,illud imprimis uerum effe dico (quod
weluti lemma quoddd demonfirandii eft antequi eatur
ulterigs) magnitudines v.seffe ciméfurabiles... Om-
nes magnitudines quas eadé méfura metitur; nidelicee
0, funt comenfurables.Sed .4 funt magnitudines quas -
eadé méfura metitur gidelicer. v, exgory, A-fant comifie.:
rabiles. Maior patet ex definitione. Minor pasetex o,
quia a8, y,pofitafunt coméfurabiles per comuné méf.
rd, widelices 0.fic itag; probabitsrOmnis magnitudo.
metics tres w, Ryysmetitur duas prioves; €7 maximimé
[aram duari prioriinempe aper-corollarium. prace-
dentis theorematis.Sed e metitur tres w,85y. ergot me=
tisur A.Quod anté mesiatury,patet ex: pofitiane. Cia.

hgl .~ R D
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igitur 0 metiatur wtrdq; v afequitur ex definitione am
ﬂ& 1. effe coméfurabiles.Sit maxima comunis méfu-
rd ipﬁzrii Yo, qu woceturs. Dico primo ipfam- effe co
‘munem menfird trium a,Byy fic probari. Omnisma-

gnitudo metiens 4, metitur w,6, menfuratas a A Sed «
metithr A, ergo smetithr w,B.Mdior patet ex printipio..
‘Minor uerd ex fuppofitione quando pofizum eftipfam

‘¢[fe maximam communem menfuram duarum v,4, ex

-eadem etiam fuppofitione « meticbatur y.Ergo « meti-
tur w;R,y, eftg; carum communis menfura. Dico prie-

terea eandem « effée communem maximam menfuram
-earitdem trium.fin minws,eftomagnitudo quadi ma-
‘dor quam . metiés illas,fitg;3.Ex hac pofitione fequi ui+
debis illud idem impp[Sibile,maiorem? metiri minoré'.
‘Omnis magnitudo metizns v, &, metisur «. communem
maximam utriufque menfuram.Sed? metitur y,a,er-
Lol metiturv.Maior patet ex corollario faperiori. Mi-
nor uero ita Probatur."Prima‘ quod metitur y,pates ex

fuppofitione,quia pofitii eft eam metiri fingulas a,8,y.

‘Quod uerd eadem {metiatur & probatur.  Omnis ma
gnitudo metiens o, B;metitur ¢5* A communem urriuf-
‘que maximanm méfuram.Sed { metitur »,8, ergo 3 me=
titur 2.Maior patet ex corollario Minor nevd a te pofi-
ta eftiquz cam fit unica cauffa illins falfz conclufionis,

neceffeeftipfam quog; falfam effé. Nulla ergo alia ma-

© gnitndo quam s eritcommunis dlarnm tvium maxima

menfura. Hocaurem problemapotes redigere in for-
mam theorematis hor modo* St maxima méfura dua.
rum primarum.ex tribus commenfurabilibus magni-

tudinibms
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tudinibus metirur tertiam, illa eft communis maxima
menfuratriam. fin minus,maxima menfura tertiz ¢o°
maxime menfisre duarum primarum eft comunis ma
Xima menfura trium.

Quintum Theorema.

Coméfurabiles magnitudines inter {e proportio-
né eam habent,qua habet numerus ag numerdq,
Magnitudines diciitur inter [¢ proportionem habere, qud
babet numerns ad numerum, quado quz proportio eft
interillas magmmdinef, eareperitur inter 411'7:40: ny-
meros,ut puta fi magnitudo magnitudini fit, uel aqua-
lis, ut numerus 2 numero 2: uel dupla, ut numerus 4
ad 2:uel tripla, ut 6ad 2: uel in alia quanis multi-
plici proportione 1dem defuperparticulars, fi magnitn
do fitfe[quialtera ad magnitudinem, ut numerns 3 ad
numernm 2~ Vdem de aliis [peciebus (aperparticula-
ris proportionis. ldem de fuperpartienti,de multiplici
fuperparticulars,¢o de multiplici [aperpartienti, que
funtomnia proportionum genera,qnu in numeris repe
viuntur. Sint magnitudines commé- 1
furabiles «,8. Dico ipfas habere pro-
portionem inter fe, 7:4&' numerus als- [
7f‘i’ ad aliquem aliis numeram. Nam |
cim fint commenfarabrles «, 8,fit y co
munis eari méfura, ¢o° quotiesyme- |
titur o, (1d eft quot partes reperiistur | { /'
in w equales ipfiy) tot fint unitates in sl
numero A. quotics uerd eadem y meti-
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tur B, tot fint umitaresinnumeros. [
Sequitur demonftratio. Cumitaque |
 ymetiatur « toties quor funt unita- |
tes in A numevo, ip[dque unitas metia-
tur numeri A toties quot [unt in ipfo.
-dunisases.totidem ergo wicibus y me- .
titur ayquot uicibusunitas metitur 4 } .
mertm 4. F:rgo ¥ .eandem proportio- Lo i s
- wem babebit ad «, guam unitas ad nu »
_merum d.per conner[am etiam Proportz'vnalitdtcm- e
xitut wady:fic numerws Aad anseatem. Rarfum cum
ymetiatur  toties quot [unt unitates in- ngmeros:me- .
tiatérqueuniws numerum s toties;quot [t ineouni-
tases.tot icibus itaque ymetietur B , quor uicibus -
witasmetitur numerum«.Ergo per #quam proportio-
‘nalitatem (hanc uerd wocas Enclides diisx hoysr) quam
proportionem habet magnitudo « ad magnitudinem ¢,
eandem habet numerws Aad numernm . 1taque come
men[urabiles magni-mdine.r, phtd a,Bjinter-fe propor-
tionem eam habent, quam numerns.d ad numerum ..
quod demonfirandum erat.. |
Refolutio.
Omnia extrema duoram ordinum continentinm #qualé’’
numernm magnitudinum coniugatarum in eadé pro-
portione, funs ¢5°ipf(ain eadem propertione.. Sede,g,
&7 Ay funt extrema duorum ordingm, ¢rc-Ergowns,
&7 4, « funt in-cadem proportione. Mdior parer. ex
2.2.5. Minoris pars prior [cilicet a,6.¢5* s effe extre-
w4 ditorum ordinwm cqualem numerum continentii
' o magnitu~

S~
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magnitudinum patet ex fuppofisionibus admifsis in c5-
Seructione.  Quod uero magnitudines contente inil-
In ordinibus fint in eadem proportione coningare ,id
eftfingula paria priovis ordiniscum fingulis paribus al
seriws fint proportionalia, probatur ita- Primo quod'y,
& habeant eandem inter fe proportionem quam unitas
€9 numerss 4. Omnis magnitudo metiens g tot wi-
vibus,quot wicibus unizas metitur habet ad & candem
proportionem , quam unitas ad numernm-. Sed y ror
wicibus metitur & quot wicibus unitas meriturs. Ergoy
habet ad & eandem proportionem,quam snitas ad nu-
merum «. Maior per [e patet contralta ex definstione
proportionaliam , guz eftin principiis lib.s. de quibus
doctifSime differentem lege Petrum Nonium Lufizank.
Minor uero conceffaeft per fuppofiionem. Quod ue~
¥0,y habeant eam proportionem quam numerus A 4d
unitatem, probatur eodem modo:  Omnis magnitude
quam metitir y rot uicibus quor unitas metitny nume-
rum whabet ady eandem proportionem quam nume-
rus wad unitatem. Sed w eft magnitudo quam metitnr
y tot nicthus, ¢5°c. Ergow habet ady vandé proportio-
nem quam A ad snitatem. Maior probatur eodem mo-
do quo fuperior. Minor irem paet ex fuppofecione. Ve ye
10 reperias numeros duos, quorum preportionem ha-
beant inter [¢ due magmitndines commenfurabiles, ui-
de quot wicibus menfira carnm communis unamqua-
quemetiatur . Numeri enim uicibus illis exprefSi veti-
nentcam proportionem,quam magnitudimes commen-
Jurabiles,

S

..A
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Duc enim magnitudines , 8, inter [¢ 1
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. Sextum Theorema.

Si dux magnitudincs proportionem cam habent

inter e quam numerus ad numerum, commen-
furabiles funt ille magnitudines.

habeant eam proportionem, quam | . g
numeris A ad nwmerum . Dico co-
menfurabiles offé magnimdtm: o 17 T
£. Nam magnitudo « dinidatur in [ .
tot partes aquales quvtfantunita- 11T 1.
tes in numero & (hoc uerdidem eft BE
acfinelis quamcunqgue partem an- | | I |-
ﬁrredemcxgmmdme e quod quo- o § y3 &
modo fiat, docet 9.6.) fitguema~

gritudo v aqualis uni ex illis partibus aqualibus ipfins
. fit etiam alia magnitudo ¢ compofita ex tor magni-

[ SN I ]

1

tudinibus aqualibus ipfiy, quot unitates funt in nume-

rov. Hicincipit demonftratio. -Cim igitur tot ma-

gnitudines equalesipfiy fint in magnitudine «, quor
(int unitates i a,quotapars ipfius A eft unitas, eadem:
pars erit magnitudoy magnitudinis «. Eff ergo ut yad
w,1td anitas.ad A.metitur uero unitas numerum 4. ergo
€7 ymetietur «. Et quia eft ut y ad a, fic unitasad nu~

merum A.conuerfaigitur proportione erit ut wady, fic
numerns & ad anitatem. Rurfum quia quot funt u-

nitates in numeros, tot funt in magnitudine 2 magni-

tudines fiue partes aquales ipfi y. Erit itaque ut yady,

Jicanitas ad JNuper aero conclufum eft ficut « ad yvsita
aumerns
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numerus A ad unitatem. Per aquam igitur proportio=

“memerit ut e ad {,fic Aad v.Sed ficut 2 ad vitafe habet
wad . Ttaque etiam ut « ad 8, fimiliter [¢ habebit « ad
& Ipfaigirar magnitudo « ad utranque g, eandem
proporsionem retinebit, Aequalis eft igitur magnitudo
B magnitudini? per fecundam partem 9. 5. Sedy meti-
tur L, exgo metietur 8.Sed ¢g* eadem y metiturw, igitur
y metitar o, p. commenfurabiles igitur funt magnitu-
dines u,8. Si ergo dus magnirndines ¢*c. quod demon
Jtrandum fuis. Refolutio.

Omnes mdgnima'ine: quas eadem menfura metitir,funt
commenfurabiles.. Sed magnirudines u, g , habenses

proportionem: inter [¢ quam numerus ad-numerum,

metitur eadé menfura,puta v-Ergomagnitudines «,8,.
habentes proportionem inter [¢ quam numerus ad nu-

-merum , [unt commenfurabiles . Maior patet ex defi-

nitione mmmenﬁ;mbilium magnimdmum. Minoris-

weropars illa quody metiasur g,ita probandegft- Ma-
gnitudo L eft magnitudo &, quia aquales. v metitur ¢,
€rgo y metitur B Minor patet ex concefSione fuppofita:
inter confbruendumillis werbis, Sit etiam alia magni-
‘tudo . Maior fic probamr '*Omne&magmfmdine: ad
quas eadem magnitudo, puta « candem proportionem
Zceéet,/imt aquales . Sed?, B funt buinfmod;. ergod 8
[unt aquales.. Maior patet ex [ecunda parte none
quinti. Minor uerdira probetur.> Omnes proportio-
nes aquales eidem proportioni, pasaci qua eft inter #yx

numeros,funt inter [¢ xqua[e: . Sed proportiones inter

&3 €7° w,8 funt #quales eidé proportioni, puta qua eft

‘_-
et £ ')- S
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dinter ay.. Ergo proportionssinter a,t &5 «, & funtinver
¢ zqnales. Maisr patet ek undecima quinsi . Minoris
parsilla,quad proportio interw, 8 fir zqualis i que off
anter dnumeros,paset.exfuppofivione, - Quod uero
w3 eandem habeant proporsionem quam ax,probetur
fic Omnia extrema duorum ordinum equalem nume
vum continentium magnitudinum coningarari in ea-
dem proportione,funt ¢ ipfa in ana ¢5° eadé propor-
tione.Sed u;2,¢5" A funtextremaduorii ordini, ¢oc.
Ergow,? ¢ dysfunt in una¢y’ eadem proportione. Ma
dor patet ex 22.5.Minoris sero parsprior fcilicet #,3 ¢
Aseffeexctrema duornm ordinum equalem numeram
continentium magnitudinum,patet ex [appofitionibus
admifSis in conflruendo. Nam primus ordo eff #,,2.Se-
cundws uero eft aas. wenimeftloco unitatis. Quod
uero magnitudines in bis ordintbus cirente fint in ea-
dem proportione coingatz, probetur. Et primo loco w,y
habere gpter ¢ eandem proportioné quam & ad unita-
temn, pasetex [uppofitione admiflainter coftruends il
lis uerbisNam magnitudo o dinidatur in sot partes 2-
quales, ¢ec. Quaniiseapars [yllogifmo quoque de-
wonflraripofSit.Omnes quatuor magnitudinesinter f¢
proportionales,funt quoqaeconuer(a proportione pro-
portionales. Sed v,ununitas ¢ & funt magnitudines
proportionales. Ergoy,a,n ¢y # funt conuerfa propor-
tione proportionales.Maior patet per corollarii quars
Lheorematis libri quints. Minor uerv patere preftex

Jappofitione,illis uerbis, Nam magnitudo « dinidasar,
Secundumeerat inillaminorey, ¢ habere eandenipro-
R -'Eortionem
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portionem quam unitas ¢*«. quod. quidem etii patee
ex fuppofitione inter conflruédum admiffz illis werbis,.
Sit etiam alia magnitudo 3. Quantum ad alreram:
partem minoris affumpr in primo [3Hogifimo, nempe+

metirt magnimdinem aea quoquepatet exilla [appo-~

fitione,Nam magnitudo « diuidatsr,¢s*c.Nihilominus.
poreft ¢ ipfa (yllogifme demiftrari: fed quiacftex fup
pofitione nota,nihil eft opus (yllogifmo. o

Corollaridm..

Ex hocfit manifeftis,fi fuerint duo numeri ut.a,,¢0 refta:
linea ut «,daripoffe aliam lincam ad-quam linea wre-
tineat eandemproportionem quanumerus A ad nume
rum«. Dinidaturlinea  in tot partes.£-
qiales quot funt unitates in altero numero & 1
per nonam [exti,¢o* coponatur altera linea,
putal extot partibus,qus fint aquales par-
tibus linex w,quot funt unitatesin altero nu~ |
mero.itaque linea werit ad lineay ficut nu- |
merus A ad numeri . Hacratione potes cui- | '] : ¢
cungue lines propofise,aliddare commenfis- %3 d\ s
-vabilem inlongitudine. Nam fi dus linea habent  ro--
portionems inter [E quam namerns ad numerum, faunt -
inter f¢ quoqae longirudine commenfurabiles, per-hoc -
 theorema 6. Quod uero fequitnur in exemplarigrace,.
“continet,fubobfcure tamen lemma quoddam,ipfunse-
- tiam alieno loco pofick. inuenitur enim inter alta lém-

1 3
=Ty 1

.
)

mata poft 29 theorema huiws libri, uerbis conceptis in:

[formam problemaiis. .

1

S ., i 5 - A T S——

o~
=%



B et IR S S

Sint dati numeri A relta uero fit o

EVCLIDIS ELEMENTOR.'
. Lemma.

Duobus numeris datis,¢o lineareta,oporrere efficere ut

numerum ad numerumfic quadratum linee date ad
quadratum alterius. ) y
: propofitumgue fitef
ficere id quod precipitur hoc ‘
problemate. reperiatur igitur
per poftremum corollarium li-
neal,ad quamlinca o fotinea
proportionein qua numerus A
ad numeram : fumaturq; in-
ter duas illas lineas w,2 media Y s
}:rofortionalis per terriamde- | ,
cimam [exti.fitgue 8. Cum igitur fit ficut numerss &
ad numernm .ita linea w,ad lineam . ¢ quemadmo
dum [¢ habet linea « adlineam?, ita quadratum lines
wad quadratum linez g.per fecundum corollarium ui
cefime [exti. Ltaque ficut numerns A ad numeram «sita
quadratum linet « ad quadratumlinee &,

Septimum Theorema.

Incommenfurabiles magnitudinesinter fe -Propqr

tionem non habent,quam numerus ad numeri.

Magnitudmum non babétium proportionem inter fe 7%’

. numerus ad numeramynullum exemplum efferre pof-
Jamus in numeris,ficut fecimus in 5 buins.nam impof-
fibile eft numerum ad numernm né habere proportio-
nem quam numerns ad numerum.  Sint magnitndi-
nes incqmmenﬁ:mbiles «,8. Dico «, 8 nallam omnino
’ [rofom'onem




LIBER X. ©ar

froportiomm inter ¢ talé ha- . e

bere, qualisinter ullos nume- _ :' :' 23
ros reperitur.Quod i contra-

dicarur «,8 habere proportioneminter [¢ quam nume-
rus ad numersm: [equitnr illnd continuo s commenfu-
rabiles quogueffe w8 per [extum theorema buins li~
bri.Sed hoc-theorema ponit illas ¢[Jé incommenfurabi-
Tes. Nullo igitur modo « habebit proportionem ad g,
quam numerss ad numerum , guod demonStrandum
fouit. Hicmodus argumentationis ¢5° certifSimus eft,
¢ breuifsimus : fumisurque ex [yllogifmis hypotheti-
cis,quém a defbructione confequentis uocant. Wndque
in uninerfim uerum cffé deprehendes , quotiefcungue
in difciplinis mathematicis aut aliis quibufcunque,que
nomine cenfentur ﬁiénﬁdrum,rq:eriunmr dne concly
Jiones ex earnm namero, quas conser(as uocant, qua-
les fune quintum ¢o* [extium theorema huius ibri : in
bis potentia continerspraterea alias duas conclufiones
&o* ipfas conner|as,contrayio tamen modo quam fupe-
riores,quales funt hoc sheorema ¢o* proximum.

O&auum Theorema.

Siduz magnitudines inter {e proportionem non
habent, quam numerus ad numerum, [
incommen{urabiles funt illz magnitu- '
~ dines. 8 la

D enim magnitudines w,Binter [ proportio- |
nem non bdéeant,quam numerus ad nume- ]
ywm. Dico incommenfurabiles effe mdgm'mfc
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- Quadrata qua defcribun-

~ habentia proportionemx - - - - -

EVCLIDIS ELEMENTOR.
dines u,8. Quod [i contradicasuidelicet c&
menfurabiles e[Jé , habens ftatim proportio-
nem quam numerus ad numerum,per quin-
tum theorema huins. fed hoc theorema [up- Bl
ponit eas non habere.incommenfurabiles er- | |
gofunt magnitudines .. Siigitur dne ma- '
gnitudines,¢gc. quod demon]{:‘mdum fuit.

Nonum Theorema.

tur Arectis lineis longitu, -
dine comméfurabilibus,
inter fe proportioné ha- .
bent, qua numerus qua~- — <
dratusad alium numera > """
quadratum. Ee quadrata - - -

inter {e quam quadratus.
numerus ad numerum |
quadratum, habebunt quoque latera longitudi-
‘ne commenfurabilia. %agrata verd qua defcri
buntur 4 lineis longitudine incommenfurabili-
bus,proportionem non habent inter fe qui qua-
dratus numerus ad numerum alium quadrati.
Etquadrata non habentia proportionem inter

{equam numerus quadratusad numerum qua-

dratum,neque latera habebunt longitudine ¢6-
menfurabilia. - _

Quia diffscile uidetwr hoc theorema, dignum quoque 4i-

’ ' [um
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fim eft.quod pluribus modis demonfbraretur.Nos uero
antequam ad demonftrandum accedamus , nonnulla
prafabimur de fignificatione wocum fiue terminorum
haius theoremats, que rem totam illuftrabir. Hoe fa-
ne theorema ¢5° qua proxime fequuntur , huisfmodi
funt,ur nifi plane percipiantur,res alioqm non difficil-
lime inexplicabiles wideri pofSine. Imprimss illud intel-
ligendum eft; lineas effé longirudine commenfarabiles,
& lineas habere proportionem inter [¢ quam nume-
rus ad numerum , idem efJe.Vt quacunque lines fant
longitudine commenfurabiles, habeant etiam propor-
tionem inter (¢ quamnumerws ad numerum. ¢5* con-
trd,que lines habens proportionem inter [¢ quam nu~

-merus ad namerum , fint quoqne longitudsne com-
~.menﬁ¢mbile;, #t paret ex 5.¢5* 6. bains libri. Similiter
illud conuertitur, lineas effe longitudine incommenfu-
rabiles, ¢ non habere proportionem quam numerus
ad numerum,ut patet per 7 ¢ 8 huius. Ieaqueintelli-
gi deber quod dicitur in hoc theoremate,de liness longi-
tudine commenfurabilibus, ¢o longitudine incimenfn
rabilibus. Sed dicar aliqus; priufqud Euclides docuit
‘modum reperiendi lineas longitudine incommenfurabi
des,trattat de quadratis ipfarum , cum tamen- contra
fierioportere uideri pofSic. prius enimexquiri deber de
realiqua an fi, gu&m quid es accidat confyderetur.
Nos wero dicimus Euclidem quidem tradere modum
f}epericndi lineas longitudine incommengfurabiles in

theoremate 11.quod eft in Graco 1o0. neque tamen per-

serfe guicquam feciffe.Nam hoctheoremate fsmit has

Gy
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lineas longitudine incommenfurabiles ex hypothef: ,
neque amplins quicquam fibi. demanflradum. hoc qui-

dem-loco affumit, quam ex tlla hypothefi [cilices linea-
rym longitudine incommenfurabilium quadrara non
babere proportionem, ¢ casera.Quod ubi nerum effe
demonftrauexit , fat feciffe nidebitur-. Ex hoc an~
tem theovemate gradum fibi facier ad inucftigatio -
nem linearum illarum in theoremate andecimo. 1l -
Ind praserea intelligendum eSt quid nocibus illis fi~
gnificetur , habere proportionem quam numerus qua-
dratus ad numerum quadratum. Quod ut 4//?’7:4-&1

E }zq?is,fepete_nda tibi fant ninulla theovemata, eorsm-

gue demonflrasiones ex arithmeticis fupra fcripes : av-

gue ea maxime que agunt de numeris fimilibus fuper-
ficialibus ex quibsus eft wicefimumfextum- olfani. Nu-
meri fimiles plani inter ¢ proportionem habent, guam

numerws quadratus ad numerum quadratum. Similes

uero plany numeri funt (ureftin principsfs libri [epti-
mi) qus habent latera proportionalia. Latera uero cu-

iufque numeri funt.ex quibus inter [¢ multiplicasis, fin

guli numeriproducunsar: ex illo theoremate 26 oftani
conflat non folos numeros quadratos habere propor-
tionem inter 6 quam numerns quadratus ad quadra-
tum,féd eandem-etiam proportionem babere numeros
~omnes fimiles [uperficiales seer fe. Neque #ero edem eft
numeros aliquos quadratos effe; e habere proportio-
nem inter [¢ quam numerus quadratns-ad numeram

quadratum,neque hacinter ¢ conuerti poffant. Qué-
uts enim numeriquadratihabeant proportionem qua

Rumerus
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numerus quadratus ad quadratum, non ideo tamé o-
mnes habentes proportioné quamquadratus ad qua-
dratum funt quadrati.Sunt enim fimiles [uperficiales
&5 sjdem non quadrati,qui tamen proportioné habent
qguam quadratus ad quadrarum, quansis omnes qua-
drati fint fimiles fuperficiales. nam inter duos numeros
quadratos incidit wnus medius proportionalis,per.11.8.
Si uerd inter duos numeros: incidar unus medins pro-
portionalis,illi duo numeri funt fimiles faperficiales per-
20.8. Dico praterea illad theorema 26. 8. conuersi.
Duo numeri habentesinter [é proportionem quam nu—.
merus quadratus ad numerum quadratam funt fims-
les fuperficiales:cuins reiilla demiftratio afferri poref.

Sint duo numeri «,8 habentes pro~ -
portionem inter [¢ quam quadrarus:
ad quadratum. s duo. numeri.ant
ambo fimul funt quadrati,aut-ambo
Sfomul fant nd quadyati.(de illis anté.
nonincelligimus hic quicjuam dice-.
r_e,q\uommalzerdf quadratusialter-
nero non quadratus. sales enim non #:14:3
poffunt habere proportionem quansu
merns quadratus ad numerum qua-
dratum,per2.4.8.4 deftructione con-
[equétis.)Ergofiambo fant quadra-
ti,funt exiamfimsles fuperficiales, us-

modo conclufum eft. Sinon fins qua-

dratifint illi duo quadrati v,a,quorum proportionem

babeant u,6.quia ergo.«,8 habent proportionem inter.

-r-..-..nln.-l-l.ll_l.lllll’
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JEqud v, 4,¢5" inter v, o incidit unws
medins proportionalis pura s, per 1.
8. Ergointer u,p incidet unus medius
proportionalis, puta l per 8.8.Sed fi .
inter duos numeros nempe «,€ unus :
-medius incidat proportionalisgllduo

‘uumeri [unt fimiles ﬁq)erﬁc'zales, per

20.8.Ergo numeri w,g funt fimiles fu 8:24:3:
perficiales. Duoergo numerihabétes . %!

proportioné qud quadrasus ad qua- 1 D o:
dratum.funt fimiles fuperficiales. Ex . 2 ;uflsi
bis ineelligi poteft numeros habentes 2 1 111
proportionem inter ¢ quam quadra- 4% € 5 & &
tus ad quadratum effe ant quadra- .
tos,aut fimiles planos id eft fuperficiales. Similes nero fi
perficiales qui fint, intelligitur quidem ex definitione.
fed quibus notis flatim agnofci pofSint numeri propofs-
ti,an fimiles [uperficiales fint nec ne.fic haberote Pri-
‘mim fiinter duos numeros propofitos non incidis me-
dius proportionalis,ills duo numeri non funt fimiles fu-
-perficiales per 18.8.a deftructione confequentis. Quod
[imcidit medins proportionalss,funt ills fimiles fuperfi-
ciales per 20.8.Deinde duo numeri fimiles faperficiales

‘multiplicatione alterius in alterum falta, producunt

numeram quadrasum,per primam 9.Ergo finon pro-
ducunt quadratic,non funt fimiles fuperficiales. Quod
i fecerint quadrasis ex mulriplicatione fui tpfius, funt
illi fimiles fuperficiales per 2.9. Quo nero facilins ap-
iprehendantur confequentes demonfirationes, ¢ fimul

| exemplum
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exemplum addsucamus eorum quz. diximm. Sit linea:

vlonga pedes quatnor fi 5

< alialinea longa ¢+ e
ipfa pedes tres, reperia-
tirque media j0- > B Bera-
q proportio _

B

nalis per 13.6. qua media g
proportionalis fit lineac.
&

Ergo quadmwm linexs. e

erit aquale pamllelogré’- 3% Di[:l\;pi
- mo reftangulo quod fit- ®
ex lineis y, &, per 17. 6.
Quod quadratum continebit pedes 12, ficut ¢ pa-
vallelogrammum ex lineis v,a.  Sit etiam linea « lon=
ga pedes 3, ¢o* lineazlonga pedem 1, media propor--
tionalis inter lineds «, ,fit «. Quadratum linee w,erit .
pedum trinm , ficut ¢ parallelogrammum ex lineis :
s,2. Dico quadratum linex & quod eft12. pedum, ha-
bere proportionem ad quadratum linee a,quod eft pe- -
dum trik, qua numerus juadrdtm ad numeri qua-
drati. Nam quemadmodi ¢ habet numerus 12.ad ny-~ -
merum 3,ita f¢ habet quadratii linex g,quod eft 12 pe-
dim,ad quadratii linea a quod eft3.Sed numeri 12 ¢o* -
3 funt fimiles fuperficiales, quia lasera numeri 12 que -
funt 2 ¢ 6, funt proportionalia lateribus numeri 3,
wefunt1.¢g* 3.Ergo quadratum linex & quodeft12,
Zaéeln’t eam proportionem ad quadratii linee w,quod -
¢t 3,qnam babet numerns fimilis (uperficialis ad fimilé
ﬁperﬁciale:n. Sed numeri fimiles faperficiales habens -

proportionéinter ¢ quam numerns quadratus adnu-. I

- ——————
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merum quadyatum qui funs 4 ¢7*1per 26.05kami. Er=

‘go qhadrati linex ¢ quod eft duodecim, habebit fm-: '

portionem ad quadratum b ap.u

nee « quod efts,quamnau- | |} p,
merws gmdmtw ad qua-
dratum , eam feilicet quam S
quarernarius ad unitatem .

gue cft quadrupla proportio. Nam quddratu}n ma-

ius quod-eft duodecim , continet quater quadratum

minus quod eft 3, quia lasus-quadratiduodecim quod
eftlinea B.eft duplum ad latus quadrari 3 quod eft Is-
neaa. Haberergolinea g adlined « proportioné qua
numerns ad numerum.Ergo fant longitudine commen
farabiles per 5 huins,qua eft hypothefis neceffaria ad
concluftont oiuspafSionis fiue predicati hoc theorema-
te comprehenfi,nempe quadrata talium linearum ha~
bere proportioneminser [é-quam numerus quadrarus
ad numerum quadyatam.Sic & numerns denominds
maiorem extremitatem proportionis linee ¢ ad lined w,
quieft 2. fiin fé ducarnr reddee quadratum numerum
nempe 4.fimiliter ¢ numerss denominans minorem
extremitaré nempe 1fi ducarur in Je,nihil amplins effi-
<it qu?tm x.qu unitas eff esiam potentia quadratns nk
merus.Ergo quadratum linea g ad quadratam linee a
babet proportionem quam numerws quadratus ad ny-
merum quadratum,nempe quam 4.ad 1.Ex hoc uides
(quod mods dicebamus )non idem fignificare numeros
aliquos quadratos effe,¢g habere proportionem inter
Je guam numerns quadratus ad quadratii Nam nu-
~ meros

.-
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meros12 ¢ 3 quadratos n§ 3R.12
effé conftat,cum samé qua- 1 s
drata cosnumeros continen~
tiaillam proportionem ha
bear. Sed ¢o latws quadra- -
8i 12,quanuis numero per [ecxprimi nequeat, ut dicns
lasus illud eft longi tor pedibws,qui pedes quadrati na-
mero 12 tomplent totwm illud quadratum : tamen ad
alindrelatum fine comparatumnempe adlarws gua-
drati3,quodnec ipfum per [¢ numero pofSis exprimere,
~ adlatwsinquam quadrati3,proporsionem duplam ha
bet Nam quadratum qaadraplam ad alind quadra-
tum(ut quadratum lines g quod eft12,ad quadratum
lines « quodeft 3) habet latns fisum duplum ad latus .
alterius 7q4‘drat‘i, perillud uninerfale corollarium 20.
6.Similes figure habent proportionem inter [¢ forum
laterum relatinorum duplicatam. Quod fi dicas larws
quadrati 1z numerari poffe,quia eius proportio quam
Zabetad latws quadrari s numeratur per binariym,ch
fit proportiodupla: illud primim fac cogires,non effe id -
griod dicitur per [¢ numerari aliquam magnjtuding,
fedillins proportionem. Magnitudo antem illa [Cilicer
latus quadrari1z per fe numeraretur,quido nalla ha-
bita ratione proportionis ipfius ad alind, dizere poffe-
mus,Quadrati continétis pedes guddra‘rox 12,latus eft
longum tot pedsbus,quorum numerus in [édntus effr~ -
cerct numernmillam v2.fed hocfieri non poteft, quia 12
non eft numerns quadracus Sic itaq; dicess Quatenus
quadratum g'llad_ 12 perfé rqnﬁderatxr,mlla babita
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ratione proportionis ad alind,fed tantum ut ef} 12 pe-

dum,non habet quidem latws per [enumerabile,fed fi

conferatur ad aliud,puta ad quadrarum 3 pedum, ric
dices,latus quadrati 12 eft 2. latus uero quadratis eft
1.ed hac cft denominatio ipfius proportionis que dupla
dicitur.qua proportio non poreft ¢(fe ant confyderariin
gaucioribm terminis quam duobus, cum fis relatio ad
aliud,hoc eftin pradicamento ad aliquid.lraque bina-

rius non eft numerus pedum talium quales 12 funt in.

ipfo quadrato. Deinde [i binarius effe latus quadra-

ti 12,ut dicas illud latus effe duo , ex multiplicatione.
duorum in [¢, non efficeretur illad quadratum 12,fed
quadratum alind quod effet 4 pedum,quemadmodum:
ex binario numero in fe ducto fir quadratus numerus:

quaternarius.Sed nec fidicas illud latus quadrati-1z

numerari alio ullo numero,duxerisé,- numeram illam:
in [eipfumunquam efficitur duodenarins numerus.Cit-

tamen omnes numeri denominantes latus cuiufmnque:
quadratimultiplicatione [ui ipfiusillum ipfum nume-

rum efficiant denominantem quadratum, cuius latera:
denominant,puta 2,multiplicatione (uiin feipfum red

dit 4. ternarius reddit 9. quasernarins reddit 16.¢9*
 fimiliter cateri ommes.Non igitur idem eft aliquas ma-
gnitudines habere inter ¢ proportionem quam nume-

vus ad numerum,es* numerari per [¢ fingulas ex llis:

nulla ratione habita proportionis,ut bic latus quadra-
. 9

ti12 per [¢ quidem numerari nullo modo poseft fed com:

paratum ad aliam m.zgnimdz’nem,futa ad latus qua-
drasi 3,numeratur illius propartio.Sic ¢ lasus ipfius
: 1u4dr4ti;

——
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guadrati3 ¢o° caterarum omninm figurarii quas geo-
metra qAadratas wocant,quarum areq tamen per n-
meros quadratos non defignantur. Quod nero dici-
mus,manifeftum eft ex uerbis ipfius Euclidis in theo-
rematibus 5,6,7, &5 8 huins libri , cum ubique dicat
commenfurabiles ¢ incommenfurabiles magnitud;-
nes non quidem per ¢ numerars , féd habere aut non
habere proportionem quam numerns ad numeram
‘Qua res non bene animaduerfa widetar plerifg; canf-
fam erroris attuliffé , ar ex /E’Jurm‘iém planum fiet.
Nunc nere qui aggrefSi funt demonflrationem haius
theorematis mags particularem aliquam demonftra-
tionem nonnulls wideri poffent attuliffe,quim uniner-
Jalem.Et fane non deeffe arbitror qui illoram dicta Jé-
cus intellipant, cum exiftiment ab eis fuppofiras effe li-
neas quajdam non tam longitudine commenirabiles,
quales in theoremate fupponuntur effe,quam numero
certo fingillarim numerabiles Irague non intelbgentes,
illud de demonfbrationibus illorum dicere potuerunt:cs
ed ratione credidsffent 4 Jé conclufum illud umuerfale
quodeftin hoc theoremare Enclidis,Quadrara defcri-
pta ex lineis longitudine commenfurabilibus habere
proportionéinter [¢,quam numerus quadratus ad nu-
merum quadratum: illud parsiculare tantum conclu-
Jerunt,Quadrata defcripra ex lineis numero cereo per
¢ numerabilibus habere proportionem ¢c. Quod ta-
men aliter eft,¢o* demonfrationes illorum recte funt,
& propofito theoremati conuenientes. T antum pictn-
rafigurarum quas gracas codex baber, poffer ambi-
. "H
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guitatis aliquid aﬂérre.Nam itapingantur quadrata,

¢o* deferibuntur certis areolis,ut earis numerss qua-
drato numero denominetur. [ '
Ex quo uideri poffet lineas «,
B,quc defcribunt ipfa qua- [
drata,oportere effe numero ¢
' aliguoper ¢ namerabiles,ut z
linea w fit pedum s, ¢o linea ¢ pedum 3,ueluti pictura
ipfa refert hic. Quod tamen non fapponit Euclides fed
unum illud fupponit ¢ requiri eas effe longitudine c&
menfurabiles,nt in [aperiori exéplo de-quadratis duo-
bus,quornmalteram fpatium totum eft x2,alteri uerd

¢ft 5.Nam quanuis latera ipforum non fint numero

aliguo certo per e numerabilia funt tamen ipfa eadem

longitndine coméfurabilia.Praterea bac pitura qua-
dratorum «, B per areolas diftinctorum illum errorem

efficere poffet,ut quis exsftimet idem-e[Jé numeros duos

guadratos effé, ¢ habere proportionem qHam gua-

dratus numerws ad quadrasum numeri.sam nume-

rus areolarnmin quadrato «,eft numerus quadratis,

mempe 25 productus ex radice s,qua estlongitudo ip-

fius linew . Similirer numerns areolarnm quadrati g
¢ft quadratus,nempe 9,85 ipfé productus ex fuo latere

3,longitudine inqud ipfius line 8.Nos uero nuper ofté-
dimus aliud effe numeros quadratos dici, ¢ habere

proportionem quam numerns quadratus ad numerum
quadratum.Traque quantii adillas areolas attines con

tentas matore 7uadmta linex o, que ﬁmt numero 25,
exprimunt numerum illum quadratum 25,9ui cﬁt‘&
' tur

—— e P
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tur ex numero5in ¢ ducto. qui numerus 5. eft maior
extremitas proportionf inter 5 €7° 3,94 eft proporsio
linearum u,8.Hac antéproportio, nempe numers 5 ad
3 facitut linea ipf «,p fint inter f¢-longitudine com-

menfurabiles per 6 buins.ldem dices de minoris qua-
drati areolis. Neque neceffe eft intelligere tllius- areolas
quadratas effe,aut pedes aus.pafJus quadratos conficié
tes ipfa quadraza,quanuis tales effe poffunt,fi modo la-
tera ipforum quadratorii fint tot pedibus longa,nempe
s anut 3. Omnino tamen-neceffé eft numeros ambos ex-
primentes numersmpedum ant paffunm quadratori
ipfis. quadratis coniprehenforii effe fimaul aut quadya-
tos,utin his figuris qiiadratis linearum a,C:ant ambos
effé fimiles fuperficiales, ut in fuperioribus quadratis
ga evant 12.¢t 3.de quikus numeris conftat ex anteds-
(Fis eos e fimiles fuperficiales,itag; habere proportio-
nem.quam nuwerus quadratus ad numerum quadra-
tum.Itag; potespingenda tibi proponere ipfa. gnadrata
linearum ,8,ut nullam diftinctionem areolaram in f¢.
vecipiat, fint§; quadrata fin S
gula plane uacua, folisque
quarnar lineis aqualibus c&. _
téta. quod ut inselligarnr, | . . [
dezz'anﬂmnfmes ipfas exple . PUNC DN
cabimus. Sint duzlinexw, *
8 longitadine comméfura-
biles.Dico quadratii linea a.
ad quadrasum lineg & ha-
bere proportioné qud quadrasus numerus ad guadra-
‘ H iy

[

2.a 2 x
% 1 = e
"
.

e
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tum numerum.Cum enim
commenfurabils fiz longitn L,
dinelinea wlinea 8. Ergo«
ad ghabet proportioné qud

wumerus ad nsmerum, per < s B
)‘ A s & e = s .
ybuzw /Mbeatztaquefro- R

ada. Cmgztm:ft quem-. - -

admodum lineawadCitay

numerns ad & numernm: cumg; proportio quetdran
qmdem linex ® ad guadramm linea & fit proportio ¢5-
sinens dnfbmtdm Pro[omonem lineaw ad lineam ¢,
{fimiles enim figura funt in duplzcam proportione fho-
yum laterum relatinoram,per primum corollariii 20,

6. )itidems cum proporsio nymeri quadrati,qui produ-
amr aradice v,ad quadrasum numerum Produﬁum
4 radice afit proportio duphcara numeriy,ad numer#
A per ﬁmdum partem11.8: cumque unins ¢ einfdé
froparnom:,Pma que eft lines w ad lineam p,uel nu-

mers yad numerum d,proportiones eque mulriplices, -

nempe quadratilines a ad 7uadr4mm linex p,¢o nn-
meri quadrati Produﬁz aradicey ad numernm qua-
- dratwm Produﬁum aradicea Jfintinter [¢ equales: eft
igitur fi Jicut guadratum lines « ad quadramm linee
ﬁ,zm numerus quadmtm‘ Produé?w a radzce T.ad n#
merum guadmmm productum aradice .
Alster.
Sint «,8 linez refle longitndine commenﬁ;mbzlex Dico

quadratum defcriprum abaad ‘quadrarnm defcrsptié

"

- e——
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ad 8 babereproportioné - .-
qm?' numerus quadra - N
tus ad alism numerum. |
guadratum. Quiaenim L1 Y 11| | [

linea a eft longitudine c& - - ERS
menfurabilis linee g.ha- < - - - ce
bent inter ¢ proportioné - - R ST
quam numerus adnume T

rum,per quintii theore-
ma huius libri.Habeantitaque proportionem cam qua:
numerus y ad numernm &, €5 numerus y.[¢ ipfé mulsi-
plicans efficiat numerii videm porrd numerns y mulsi-
plicans numernm aveddat numerum t.numerns uero-
Aex [ui ipfius multiplicatione producat numerum x.
Ciigitury ex fui ipfius multiplicasione reddiderit ny—
meram :multiplicatus etiam per 4 effecerit numerum:
Geft ergout numerns yad numeram ajid eft linea wad’
lineam g.fic numerns « ad numeram g per feptimam-
decimam [eptimi. Sed quemadmodum. f¢ habet lines:
w ad lineam g.fic f¢ habet quadratii linez « adparal-
lelogrammum defcriptum ex linea v in lineam & duta:
per primam fexti. - Quemadmodum igitur quadratii’
linet w ad parallelogranmmum ex «,8,fic numernss ad’
numerum?. Rurfus quia numerus & ex [uiipfins mul’
tiplicatione-veddidit numerumn,multiphearns nero ide”
A in vy produxit numerum? : eft igithr-gaemadmodunms
yad #-hoc eft quemadmoduim linea « adlineam .fic:
numeris ¢ ad numevum-y per eandem feptimam deci-
ram feptimi, Sed quemadmodum linea wad lined gy,

A
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It pdmllelogrimii ex b : S

neis u,8,ad quadratih- | : :

nee Bper prima fexti.Eft —
igitur ficut parallelogra | [ 17 |4 | [,
mit exlineis a,p ad qha-  p- -~ .. »E

dratum linea Bjita nu~ -
merus 3 ad numerumz. L .

Sed modo ciclufum et "
ficut e habebar quadra- o
tum lineaw ad parallelogrammum ex «,8ita [¢ habe-
re numernmvad numeram: 3. Per equam igitwr pro-
portionem exit quemadmodum quadratum linea « ad
quadratum linez g.fic numeras « ad numernmn Veer-

a e &
A
: [ d
d
»
]

que uerd illorum numeroris eft quadratus. Nam pro-

dullus eft ex multiplicatione v in fespfum : unero ex
multiplicatione & [uietiam ipfius in feipfm.Ergo qua-
dratum linee « ad quadratiilinez £ habet proportio-

1EMm qUam numerys q,uadr’atm ad quadratam nume

r#m.quod primo loco demonftrandii_erat. Priore de-
-monfrationis modo ufi fant Theon ¢5* Campanus,po-
fteriore etiam Theon aut quis alins Ex bus duabus no-
“bis fimplicior idetsr illis quam priore loco retulimus,
Vacuaitaque pingi poffant quadrata qua defcribun-
tur a lineis longitudine commenfurabilibus modo con-

- fler tales effe fuppofitiones,quales accipiunturin theo-
vemate, lineas [cihicet effe longitudine commenfurabi-
les:tunc eninn in unpuerfam illad neram erit,quotquot
pedesant pafJas qiadrati-fuerint in dllis figuris quas
dratis , [emper n’ymerabﬂm‘w; & numeris habensibus
proportionem

—
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proportionem inter [¢ qud quadratas numerns ad ny-
merum. Sed quia perobfcurus hiclocus totus uideri
folee,non alienum exiftimauimus noftram quoque de-
monflrationé apponere.fi forte iunare pofSimus , quod
cupimus quidem, o certe confidimus. Sint linee duse
longimdine commenfurabiles o, #.dico quadrata earid
&o'c.Cum enim linct w,8 fint longitudine commenfis~
rabiles,habebunt proportionem inter f¢ quam nume-
rus adnumerumpers.ha- o .
iwns. habear igitur wad ¢ | '
proportioné dnplam., que |
et quam habes numerns ad numeris, puta 4 ad 2,¢
€ ad3,¢o plerique 4lij:reperiamérque minimi nume-
ritres continue proportionales in proportione dupla
per z'.8,fz‘nté,- illi 452,1.ergo per covollarium ciufdem 2.,
8,numeri 4 ¢o* 1evunt quadrati.Nam ficur 4 ¢t qua-
dratus ex 2in fe multiplicato productus,ita v eft etiam
numerns quadratws.fit enim ex eadem unitaze in [éip-
fam multiplicara.Dico praterea hos numeros quadra~
10s illos effe,quorum proporsionem habent inter [¢ qua-
dratalinearum«,8.Nam ficut numerus 4 ad nume-
UM 2,itd [¢ habet linea w;ad lineam B.NVtrobiq; enim
eft duplaproportio per fuppofitionem. Sed quemad-
modum fe habet linea « ad lineam ¢,ita f¢ habes qua-
dratum lines « ad parallelogrammum,quod fit ex du-
&tulinea win lineam g,per primam fexti. Ergo ficur ¢
haber numerus 4 ad 2,ita [e habebit guadratum lines
wad parallelogrammum productum ex o ¢5 #.1tidem
Jicsiz e babes numerns 2 ad vita fe habet linea « adli-

p——p

.
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neam B.utrobig; enimetid o

eft dupla proportio per [u — R

pofisioné. Sed quemadmo-

"dum [e babet inea « ad lineam ¢,irafe habebit paral-
lelogrammum productum ex « ¢g £ ad quadratum ls-
nea p per eandem primam [exti.Ergo ficut f¢ babet nu
merus 2 ady,ita fe habebie parallelogrammum prods
(tum ex « ¢ g ad quadratum linca £.Ergo per defi-
nitioné qua proportsonalitatis, ¢y per 22.5 erit qua-
dratum linet « ad quadratum linea g.ficur numerns
4 adr.qui quadratifunt. Uludergouerum eft uniuer
faliter,Quadrata defcripra ex lineis longitudine com-
méfurabilibus,babereproportioné inter f¢ quam qua-

dratus numerus ad quadratum numerum,quécunque -
numerum areolarum fiue [patiorum intra fe capiant it

_ laguadrasa:femper tamen nece[Jé erit nameros ab ilis
contentos effe aus quadratos:ant fi quadrati non eriit;,
(neque enim [emper nece[fe eft tales effe) fimiles fal-
tem [uperficiales effe omninoneceffe ¢ff. Porre fecun
da partis huins theorematis quc eft conuer(a prioris ik~
laeft demonftratio. Sitquadratii lines « ad quadra.
tum linea 8.ficut quadratus numerns productus &
ad quadratam productisex #.Dico lineas «,5 ¢fJe lon-

Zitudine commenfurabiles. Nam proportio quadrati
ad quadratum & oft duplicata proportio line « ad li-
neam B.per 20.6.Similiter proportio numeri quadraté

produchiexyad quadratum productum ex & eft du-

Plicata proportio ipfius numeri y ad numerum aper
w.8.Igitur per 15.5.quemadmodum linea « ad linei 4,

ic
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ficnumerns y ad numerum a.Commenfurabilis eft er-
golongitudine linea u linex g per 6 huins libri. Ter-
- tiam uero partem theorematss demonfirare non oft dif-
ficile per fecundum [yllogifmum hypotheticum, quem &
deftructione confequentis aocant. Sit linea « incommé-
[urabilis longitudine linea 8:qnadrasii linee « ad qua-
dratum linex g non habebit proportionem quam nu-
merns quadratus ad numeram quadrasum. Nam fi ¢
tradicatur fequitur flatim per fecidam partem huins
theorematis,ills quadrata habere latera longitudine
commenfisrabilia,quod eft contrarium his qua fuppofi-
2a funt.Sic enim effent linea «,8,¢5* commenfurabiles
€9 incomméfurabiles longitudine , quod eft impofSibi-
de. Stmili ratione poftrema pars huius theorematis de-
- wmonflratur Nam fi quadrarainter [¢ proportioné non
habent quam quadratws numerus ad qaadratam,ne-
que latera babebunt longitudine commenfirabilia. Si
contradicatur,contingo [equitur [er primam partem
“huius theorematis,illa guadrata babere proporsionem
 inter f¢ quam quadratws numerus ad numeram qua-
“dratum,quod eft contrarium fuppofitioni.
| Corollarium. S

Ex 7:4:‘&:4: ita demonfbratis,manifeftié illud eftlineas lon

gimdine commenﬁtmbiles, omnino potentia qu0q; co-

menfurabiles effe. Qua nero funt potentia commenfi-
- rabiles,non omnino longitudine quoque commenfura-
biles ¢ffe.Ez quat longitudine incommenfurabiles fint,
non omnino potentia etiam incommenfurabiles effé.
Quez #ero potentia-incommenfurabiles funt,omnino

Iy
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longitvdine quoque incommenfurabiles e[fe. Cum enim
quadrata linearum lonfimdine commenﬁrabiliﬁ pro-

portionems eam inter [¢ habeant,quam quadratus nu-

“merus ad quadratum numerum: ea uerd que propor-
tionem habeant quadrati nameri ad quadratum ni-
merum.fimpliciter etiam habeas proportionem quam
numersus adnumerum.Et qu proportioné habent qisd

numerns ad numerum.fint comméfurabiliaper 6 Zu—
ius.Sequitur omnino lineas longitudine commenfura-
biles non tantim effe longitudine commenfurabiles,fed
etid effe potentia.Huinis probatio pendet ex prima par-
tetheorematis. Rurfus quia quadrata quedam fun
guse non habét proportionem eam inter [e quam qua-
dratus numerus ad quadratum numerum,babétia ta

- méipfa proportionem eam (impliciter quam numerus
ad numerum,latera quidem eorum fiunt potétia com-
menfiirabilia,quia deferibunt quadrata-babétia pro-
portionem quam numeius fimpliciter ad numeram.,

aedque commenfurabilia per 6 huius : lateranero ipfa
inter fe funt longitudine incommenifurabilia,per poftre
mam partem theorematis. Verameftigitur lineas po
tentia commenfurabiles ni [tatim e(Je longitudine etia

- commenfurabiles. Hac eade ratione probatur ¢ illud

tertium corollarif membrum , lineas longitudine inci~
menfurabiles non [latim eriam e[f potentia incommen
Jurabiles.PofJunt enim effe longitudine quidem incom-
meenfurabiles,potentia tamen commenfirabiles, ut in
quadratis-que habent quidem proportionem inter f¢
quam numerus ad namerum,fed non qHuam numerss
’ " quadratus
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- quadratus ad numeram quadratam.. Quartum ue-
ro probatur per fecundum [yllogifmum hypothericum

. adeftructione confequentis;lineas potentia incommen-
« furabiles,longitudine. quoque incommenfarabiles effe.
- Nam fi dicas eas efJ¢ longitudine comomenfurabiles, fé-
- quitur efJe ipfas quoque potentia.comenfurabiles,quod
eft contra fuppofitionem: Nam pofite . funt incommen-

. furabiles longitudine. Refolutio autéeius demonfira-
 tionis quam ateulimus illa eft- * Omnia quadrata ha-
. bentia proportionem inter [¢ quam extremi trinm ny-
merorum minimorum [ proporrionis contings pro-
-portionaliam, habét proportiont guamnumerus qua-
. dratus ad numeram quadrarum.Sed quadrata duaric
Ainearum longimdine commenfurabilium fant -lam'uﬁ
modi.Ergo quadrataduarum linearii longirudine com
menfurabilium habent proportionem.quam numerus

. quadratus ad quadratum numerum. Maior pases ex
corollario 2.8 Minor paterex 22.5: - ,
Y T Lomma. -
Demonfiratum eftin arithmeticis theovemate 26.8. fimi-
les planos numeros habere proportionem inter fe qua
numerus quadratns ad numeram quadratii. Conuer=
Jm neré theorema numeros habentes proportioné in-
ter [¢ quam numerus quadratus ad numerit-quadra-
tum effé fimiles planos fuperficiales, non quidé demon-
Srracurin libris avithmeticis,fed eft a nobis in pracedé’.
ti theoremate libri huiws demonftratum.Vnde manife-
Jrum eft numeros qui non funt fimiles plan fuperficia-
les,id eft non habétes latera inter f¢ proportionalia, nd
| 1 i
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babere etiam proportionem quam numerns quadratns
ad nsmerum quadratum. Eam enim proportioné i in-
cer[¢ haberent, [equeretur fimul eos effe fimiles fuper-
Sfiales. cuins cantrarium eft pofieum, eos inquam non
¢/fe fimiles planos. Ergo numeri non fimiles (aperficia—
les nom habent inter [¢ proportionem eam quam qua~
dratus numerus ad quadratum numeram. |
Antequam attingamus theorema quod eft decimo loco po
Jirum inboc libro,illud omnino faciédum eft,ut ¢ipre-
ponamus illud quod unlgo proximum locum tenet,Gi-
dices undecimum. Aliter enim f§ fecerimus, demonftra.
tio illins theorematis quod decimo loco forsbi diximus,
‘mon procederet 4 priori,ut patebit in explicatione il-
lius.Ieaque Campanus fiers oporsere recte indicanir,
dum fisum urrinfque theoremaris inuerteret,
Decimum Theorema.

~

Siquatuor magnitudines fuerint proportionales,
prima uerd fecunde fuerit commenfurabilis,ter
tia quoque quarte commenfurabilis erit. Quod
{1 prima fecadz fuerit incommé-
{urabilis, tettia quog; quatte in-
commenfurabilis erit.

Sint quatuor magnitudines proportio-
nales «,8,7,8. 4t wadg.ficy ad A.8itg; ol 3 > 3\[ '
« commenfurabilis magnitadini 8,di- T
<o criam ye[Je commenfarabilem ma-

grituding A.Cum enima fit commen- ]

fumbilk 8,Ergo u/]m_éeln't Izro‘pértio'-_ .

vem
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nem ad g quam numerns ad numerum , per s huisns.

Sed ex fuppofitione eft ficut ad ¢.fic y ad a.Ergo y
ad # habebit etiam proportionem quam numerus ad
numerum:. Ergo commenfurabilis erit magnitudo y
magnitudins A per 6 huins. Rurfus fit « incommenfi-
rabilis magnitadini g, dico etiam v ¢fJe incommen(u-
rabilem #.Cum.enim « fit inca)nmenj&mhle Brigitur &
non habebit proportionem ad ¢,quam numerns ad nu-
merum per 7 buins Eff autem ficut « ad g,ita yad 4.
Ergo neque yad # proportionem babebic quam nume-
v ad numerum.\ncommenfurabilis eft igitur y ma-
gritudini A per8 huins.Stitaque quarnor magnitudi-
nes ¢o* catera. Corollarsum.

Si fuerint quasuor linee proportionales, fuerimZue due:
priores,aut due pofteriores inter [¢ comenfirabiles po-
tentia tantum,catere quoque dus erunt potentia tan-
tum cb'menft}mbil’es.l}oc probaturper 22.6, ¢ per hoc-
theorema1o.quo corollario utisur demonfbrator in.fé-
quentibus theorematibus 28.29.¢7~aljs.

Vndecimum Theorema..

‘Propofitz linez retz(quam s uocari diximusy
reperire duas lineas rectas. incommenfurabiles,
hanc quidé longitudine tantum,illam uerd non
longitudine tantum,fed etiam potentia incom-
menfurabilem. - o

Sit linea reftapropofita «,repe-

~ viende fant dus linez incom- g

i

L]
” iles li : g ]
enfurabileslinesmahaqui- 534 L
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dem Tongitudine tantim,alia -,

uero etiam potentia incommé . . - ﬂ',‘.’}"" s
furabilis. Afferantur numeri ~ —ggT G L
duo &,y inter [e rationem eamnon habentes qui qua-
dratus numerus ad-quadratum numerum,hoc eft, ne
fine illi numeri fimiles plani: fiargue ficne numerns &
ad numerum vita quadratum linca wad quadratum
alreriuslinewe gue fie &. Quomada uero id fiat, didsci-
mus per lemma illnd pofitum in theoremate 6 huins i~
bri.Commenfurabile eftigitur quadrasi linex a,qua-
dratolinee A per 6 huius libri. Et quia numerus g ad

16

mageasemninsan

¥

numerum-y non habes eam: proportionens quam nume

ris quadrasus ad numeram quadratum: neque etiam
quadratum linee « ad quadrati linea & habebit eam
proportionem quam numerss quadratus ad numeri
quadratum.Ergo linea u eritincommenfurabilis longi
tudine tantum linea & per o buwns libri.. Sic itaq; re<
persacftprior lineaynempe 4 incommengfarabilis longi
tudine tantum linee propofire que. efte. - Rurfusre-
periatur media proportionalis inter a;nqna fit « per 13.
6.EFitaque ficut linea « ad lineam avita quadrasi li-

neawad quadratumlinex « per fecundum corollariam

20.6. Sed linéa « eft intommenfurabilis longirudine
line a,urmods conclufum eft.Ergo quadratum etiam
linea  eritincommenfurabile quadraso linea,per f-
cundam parsem poftremi theorematis.Nec te impediat

uodillud theorema 10 loquatur de magnitndnibus
comenfurabilibus ¢o° incimenfurabilibus. Lines enim
quando confyderantur earum logisudines, us fint lon-

gimdine

—_— . -——
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gitudine comenfurabiles awe - - -
sncomméfurabiles linea,ma TR LTTRNY

eeesrrven:
SALSEASAMSLINA

gritudinis woce compreben- Mekiapaur, ™
duntur , & contra, fi con- Beer6e ey

[yderantur ur magnitudines , wt fint magnitudines
commenfurabiles fiue incommenfiirabiles, de longitu-
dinibus ipfaram linearum loqus intelligimus . neque
tum quicquan de potentialinex in telltgimm.Ndm ma
gnitudo linea eftip[a longitudo, cum linea nibil alind
fit guam longitudo fine latitudine. De quadratis ue-
r0 nihil eft nece(Jé ita loqui,quia magnitudo ipfius qua-
drati eft ipfum.quadratum . potentia enim quadrati
non dicitur.Cum ergo quadratis lines « fit incommen-
furabile quadrato linex «erit igitur per. definitionem
linearum incommenfurabiliti linea « incommefarabi-
lis potentia linex «. Ergo linee yecle propofite ucluts «
quam futld diximus,¢g ex qua menfuras caterarum
linearum accipi oportere dicebamus inter principia hu
ius libri,reperta eft linea Alongicudine tantum. incom-
menfurabilis Eftitaque ea linea aéwn fine rationalis,
longitudine tantum incommen(urabilis, fupple linee «
qgue primo ¢ ex [uppofitione rationalss eft.Reperta eft
item linea s eidem linea « incommenfurabilis non lon~
gitudine tantum , [ed etiam potentia. que lineaper
definitionem linearum incommenfurabilium linez ra~
tionali erit irrationalis. Nam in uninerfum fole¢ Encli-.
des eas wocare incyssid eftirrationales,qua ¢o* longi-
tudinie ¢o° potentia fint incommenfurabiles linea pro-
pofita,¢o ex ﬁtppjftione énvy id eft rationali. Hoc au- .
o | K
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rem problema licet in theorema conuertere, quomodo
 diximus cateraconuertipoffe.

Duodecimum Theorema.

Magnitudines qua eidem magnitudini {unt com-

nmenfurabiles,inter {c quog; funt coméfurabiles.
Vieraque magnitwdo u,8 fit commenfurabilis magnitudi-
ni y.Dico magnitudines etiam «,8 ¢ffe inter
" fé commenfurabiles. Nam cam « fit commen 1
furabilss magnitudinivy.igitur « ad y habe- [
bit proportionem quam numerns ad nume- [
rum.habeat proportionem quam numerss A | 1 1
adnumerum «. Rurfus cum & fit commen- ]
Jfarabilis v, igitur y ad g habebit proportioné’ | !
quam numerus ad numerum. habeatitague | | )
guam numerns ¢ ad numerumn. Sumantur * 7 A
minimi numeri continuatiin proportionibus datss fé-
cundum 4.8.qui numerifint 4, |
xAut quafit proportio nume- & - - - 3 SRR
vidadnumernm,eadé firnu- ¢. %, 9... 5...
meri dadnumerum x:queue~ g
ro proportio fit numerit adnu <.
A-

> '\5:“

merum wieadé fit numeri x ad
numerii n. Cumigitur fit fi-
cut wad y,itad ads:fitg; nads ficut § adwefbitag; ut
advy.ficnumerns o adnumeriix. 1t cii fit ur y ad &,fic
tadufirg;ficus 2 ady,ita xadn. Ergo ficut 5] -,
ad g,itax ad r.fed modo probati eft ficurerat|
«ad vyjitadadx. Per aqud igitur proportioné BxA
Jicne
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Sicut «.ad 8, itanumerws § ad numerum a. Ergo per 6
buius libri, magnitudo « erit commenfurabilis magesi-
tudini g.ergo magnitudines que eidem funt commen-
ﬁ;mbzle: ¢ocatera. :

L Decxmumtcrtxum Thcorcma. |

t

Si ex duabus ma.gmtudmlbus hac qmdem com-
rncnfurablhs fit tertiz. ngmtudlnl,llla uero ei-
‘dem incommenfurabilis ,mcomcniurabllcs funt
ille duz magnitudines,

.....

Sint due magnitudinesa, 8. . * .
| RN
porro ) fit sertia magnitudo” . —Gr— .

1: fitg; commenﬁ:mbzl&r .
zf/‘ yifit etiam /Szncommenﬁmbtlzs eidem . dico ma-
Iritudinem w efJe incommenfurabilem ipfi 8 Nam fi«

effer commenﬁ:mézlu ipfi B,cum fit-« commenfurabilis
ipfivipfa quoque magmmdo % ¢ffet commenfurabalis

magmmdzm v.per 12.cuius pofitam eft contrarium.
Dccnnumquartum Theorema.

Siduarum magmtudmum comenfurabi- |
lium altera fuerit incomenfurabilis ma
gnitudini alteri cuipiam tertiz, rchqua
quoc%uc magnltudo cidem tertiz inco-

menfurabilis erit. - . - J[
da

»‘Smt dne magmtudmes commé'j:)mbtle: . :al-
tera uero zpﬁmm nempe w alters mzfna 7zm
y Jit, incommenfurabilis tfto. dico veliquan
‘quoque magnitudinem 8 effe’ incommen -

K g

C
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 furabilemipfi v Nam fi peffer commenfiirabils v,cum

- etiam wJit commenfurabihs g:ipfa quoque magnitudo
. wmagnitudini y_erit commenfurabils, per precedens
theorema. Sed pofitum e[} eas effe incommenfurabi-
les:quod eft faétu impofSibile Non ergo erit commenfu
rabslis & ipfiy. ergo incomméfurabilis. Si duarum ergo
magnitwdinumeoe. - - Corollarium. - |
Quid fnt commenfarabilia incommeéfurabilibus fiunt in-
ter 8 incommenfiurabilia. :Sint magnitudines,a,k in~

comméfurabiles:fit &7 ma- e
gnim_d_och’mgn,[t}mhlujfy — T
Jiwfiritemmagnitadoaci~- Ty
menfurabilis ipfiB.dico y,# = T o -

- ¢ffeinter [¢ incommenfurabi - - - - -
-+ les.Nam a,y funt commenfurabiles;ex %uilms « ¢f in-
commienfwrabilss ipfi ¢.Ergo per boc theorema x4.y,8
Junt incommenfurabiles. Sed 8,4 funt commenfurabi-
les.ergo per hoc ipfum theorema,ant per v,y,afunt in-
ter f¢ incommenfurabiles hoc ausé corollario fepe uti-
tur Theon,utin 23,27,38,¢0° alls.
" 'Lemma i
Dudabus datis rectis lineis inequalibus inuenire id, qan-
to plus poteft maior 3 minor. 17 me. SRR
- Sinedate due inequales rea e ' - e
B, v,quarum maior fit xC,  /

muer‘uedmﬂgt{amtaﬂ:af oSy

Jitlinea w g,quaqmy. Deferie a7 B
batur fuperlined o g femicircaw’ oo T oo -
lis e d By intra cum wfque.. oo
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ad ipfius [emicirculi civcunferentiam collocetnr linea
recta « A xquatis ipfi y pex primam ‘gudni,‘@c"iéﬂn;g&’
tur punita 2,6 linea ducta, que fit & 8.Coftat fane an~
gtdum a & B reltum effe per 3u3.praterea lineam « 8
polfe plus quam-lineax Aqueefteqaalis ipfl y: tants -
gue plus poffe quantum eft guadrarum lince 2.8, per
47.1. Similiter quoq; duabus datis vechu,linea nera-
gue potens repertetur hacrasione. . Sint dus darare-
&t « a,apinueniendiay propomatur linca gha utra-

que pofSir. applicentar inver [ eo fitn quo angulum ve-
{twm conficiat,quifit &4 8,¢9° ducatur lined & pamo
“\win punitum b.conflur iremlineam n B effe eam guain
-quarimus potenté quantisille amba o a1 B,per47.1.
- Decimumquintush Theorema., . -
Si guatuor recke proportionales fucrint, pofsit au-
< tem prima plufquam fecunda, tanto ‘?uéturjn% eft
~quadratum linex {ibi commenfurabilis langitu
, zine':tc;._rqiq quaque poterit plufquam quarta tan.
rtoquantum eft quadratum linez {ibi commen-
furabilis longitudine.Quod fi prima pofsit pluf-
~quam fecunda quadrato linez fibi longitudine
‘incommenf{urabilis: tertiaz. quoque poterit pluf-
quamquarta quadrato linez fibi incommen{u-

rabilislongitudine. =

i
~J

Bjitayad Jl:f‘é'[ht‘ auntem «l p)ufquam B tanto quatum

ot quadreinm lineev:pofiieg; vphufguam Aguadrato.

linea$. Dicofi fireric commenfurabilis longundiné li
- yi?%ff;;‘;:f}:u:r;r.‘u»’) - K

Sint quatuor linex ?‘,"ff&]’;mﬁaﬂi&nq{ﬁ, w,Coificnt e ad
N S . ' 4 . .- . s J
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nes s,erit étiam v commenfurabilislon 1
 gitudne inea ¢ finautem « incommen: |
furabil longitudine fuerit linee erit |
fimiliter-y incommenfurabilis longitu- |
-dine limea . Ex eoenim quod eft ficur-w
. ad B,ita yad &:eritetiam ut quadratii:
Aimee wad quadratum linea .itaqua- ¢ . Y
-dratum linexy adquadratum linee s .
per22,6, Sed ex fuppofitione quadraro linea'n aqui-
lia funt quadrara linearum B.c:quadrato uerd lineg o
.aqualia funt quadrata linearis. 2, Eftigitur ficut pro-
portioquadratorunrearum linearsm By ad guadrarii
linea C:itapnoportio-quadrarorum duarim linearum
#3,adquadratum linea a. - Perdifiunitiigitur pro-
portionalitatem ficut quadratum linea ad quadrati.
“linéd gita ghadratum linex Lad ‘Qha-drmmi lineaa.
! Eftitaquenelutivad g,ficg ad a,per [éc’uhd;z»yjﬂdﬁé’
22:6.Per cotrariam ergo proporsionem.ficut & ad.ita
N ad3.Evas autem ex:fuppofitione ficur w ad k.| .a,‘g;,;_
dtayada.: Per aquamigitur proportionem eff ? ’ )
ut « adsttayady.\raque per decimam buins fi| ¥ % 2.
« eft commenfurabilis longieudine 1pfi v, evit quogue 4
“commenfurabilis longitadineipfiz. Siuero incommien-

/hrabilu' fuerit wipfi erit fimibiter 'tncommenﬁfrdbilir '

w ipfiz.Ergo fiquatuor refte proportionales ¢oc.
-+ Decimtninfextum Theorema, . ...
REEIEE Doy o ‘,;,v:,\:f»i T L :.‘ . a0 .l~,
Si duz magnitudines commenfutabiles cotriporii-
tur,tota:magnitudo compofita {ingulis partibus
o commenfurabilis
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commenfurabilis erit. Quod fi tota. magnitudo
.compofita alterutri parti. commenfurabilis fue-"
rit, ille duz quoque partes commenfurabiles .
erunt.
Componantur due magnitudines commenfurables « 8,
. €y. Dicototam ‘

0 ¢ »
magnitudinem  r———r——r——————%
w7y fingulis par A

tibus o psBycd. - - ,
menfurabilemeffe. Cumenimap ¢5* Cy fint commé-
Sfurabiles,metistur ipfas quadam magnitudo comunis
ambarum menfura.Metiatur igitur.fitg; . Cum itaq;
Ametiatur « B:5 Y metCtur qhoque totam magnitudi-
nem compofitam a y per communem coceptioné. Qua-
cunque magnitudd metitur duas alias,metitur quoque -
compofitam ex illis.Sed eadem ameticbatur « g8 yex
Jappofitione Ergo A metitur « 8,8 7,¢7* «y. Commenfis -
rabilss eft itaque a y utrig; magnitudini « B, & v.Sit -
praterea ay tota compofita commenfurabilis alteri ex
duabus « 8,8 v:fit3; illaw g. Dico duasillas w 8,8y effe -
covismen(israbiles Nam cum « y ¢9 « B fint commenfts -
rabiles,metiatur ip[as communis 7med4m menfura: fit
antem illa magnitudo 0.Cum itaq; Ametiatur « 8 ¢o*
« 7,reliqu4m quoque magnimdinem B ymetietur ma-
gritudo aper illam communem conceprionem. Quic-
quid metitur totit, ¢* detraltum metitur ¢ reliqui.
[fed eadem ameticbatur magnitudinem « g ex fuppofi-
tiome.Ergo mmmrmrdnqu'e « 8,07 B y.Commen(i-
wabilesitaque funt « 8,8 y.itag; amba partes theore-
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matisuera,. . Corollarium. ST

Sitora magnitudo faerit.commenfurabilis alteri ex dua-

bus 'magnitudz'nibw totdm'magnimdinem,componeh-'
tibus erir etiam ¢o° reliqua ex duabus comméfurabi-

s Nam fi rora magnitndo uelusi v ¢ft commenfura-

bily magm’mdz’ni B ysergo perfecundam partem huins
theorematis 16,magnitudines « £,£ vy funt commenfi-
vabiles. ergo per priorem partem eiufdem theoremaris
magnitudo ay erit cimenfurabilis fingulis. o £,8 v. Hoc
corellario utitur Theon in demonflrasione18,¢9’ alior
theorematum. omifJum tamen eft Enclids, quia facile
widebatur ut catera fere corollaria, |

' Dccimumfeptimum‘ Theorema.

Si duz magnitudines incommenfurabiles compo-

nantur,ipfa quog; tota magnitudo fingulis Pa_:u-g

tibus componentibus incommenfurabilis erit,

Quod fi tota alteri parti incomméfurabilis fue-
rig,illz quoque Frimx magnitudines inter {c in-

commenfurabiles erunt. -

Comfoh,«mmr enim duse mdgnitudine: im“ommen/z}m-;

bile,{*ﬁ,ﬁy. Dirovtotci ma e, . . B >
gnitadinem w v utricung; A
magnitudini « B,S y inci- '__—‘ ‘ ,
menfurabilem fore.Quod fi negetur incommenfurabi.
les effe y a,x B,metictnr ipfas quadam magnitndo.me-
siatur itaquesea que fit Afi fieri poreft. Cumigitur a
TREHALHY Per 8¢ y v, o Rymetietur fimiliter reliqud ma-
Znitudinem &yifed per te eadé & merichatur ¢ a. Ergo
«p,

—— —_—
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w BBy Jant commenfira- « B >
biles.Sed ex[uppofisionee- .. -8
watincomenfiurabiles : fieri H_ﬁ .
ergo n poteft ut y a,a & fint comenfurabiles: funt isaz;
incomenfurabiles. Eadem uia demonftrari poreft ma-
gritndinés wy,y 8 effe incommenfurabiles. Ergoayfin-.
gulis m:zgningdinibu& « 8,8 y eft incommenfurabilis.
Rasrfies w y alreri magnitudiniynempe ipfiu ¢.fit incs
- menfurabilis. dicoetiam w88 y &Je: incommenfurabi-
des.Nam fi ommeéfurabiles fuering, meticstir ipfas ma-
gritudoquadam. metiatur firq; a. - Cumigitur ame-
LIALur & B, 8 y,metictur quoque tosam magnitudinem
w7.fedper.e A metichatur a g: exgo Ametietur yain T,
Comenfurabiles itaq; fanty u,n 8. Sed ex: fuppofitione
erantincommenfurabiles. illud antem fieri nullo modo
Poffe certum eft,uz fimul fint ¢ commenfurabiles ¢o°
incommenfurabiles . Nulla ergo magnitndo metietur
a£,8y.Ergo incommenfurabiles funt « g,8%. Eadem
quoque wia demonfbrari poteftilludidem.fipofucrimus
‘magnitudinem « y efJe incommenfurabilem ipfi 6 v.Er-
gofi due magnirudinesincommenfurabiles erc.

Corolarium... .~
Sicoramagnitndo fuerit incomenfurabilis alters ex: dna~
bus magnitudinibus totam magnitudinem-componien-~
sibwserit etiam ¢9° religua ex duabus incomméfura-
bilis.Nam [i tora magnitudo ueluti &'y eft incommen(n
vabilis magnitudini gvy.ergoper fecundam partem hu
ius theorematis 7. magnitudinés « 8,47 funt incom-
' T L
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menfurabiles.ergo per priorem partem eiufdé theore-
matis magnitudo wy erit incommenfurabilis fingulis
« 8,8 f.hoc corollario utitur Theon in demonfbratione
=3 theorematis, &0 alorum. .~
A Lemma. . .
Si pardl[dogrqmmum applicetur [ecundum lineam re -
Famlincdque illa tanso plus-excedat parallelogram-
mi latus ,quantum eft alievum latus spfins parallelo-
grammi:illud parallelogrammic fic applicatum, eft.a-
quale alteriparallelogrammo,quod fiz ex feltonibus
linea,que falte funt per applicationem ipfins paralle-
logrammi fecundumlineamillam. ..
Hoc per f¢ manifeftum widertporest,ramen quta reperitur
inter catera,demonfirationem cius afferemus. Secii-
dum lincamretam « g ap-
plicetur parallelogrammum -
o M cuins alteris lasws fir -
guale ill: porrioni linea re-
e, quaexcurritextra pa- ~ » B
rallebogrammis. Dico parallelogr smmis « aeffe aqnale
[perficicireclangule quafitex « v,y £.quod per [¢ pa-
tet,ut modo diximus Nam quia quadratum eft 2 gl
uea Ay eft aqualis linea g y: eftg; parallelogrammuns
« a,id guiod eft fuperficies reftangula « v,y 5. Exgofi pa

vallelogrammum applicetur ¢orc.

8

 Decimumo&aunmTheorema.
Si fuerint dnx re@tzx lince inzquales, & quarte

parti quadrati quod defcribitur minoxzc,xq_ual.«
. e
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le parallelogrammum applicetur fecundum ma
iorem,ex qua maiore tantum excurrat extra la-
tus Paralljogrammi,quantum eft alterum latus
ipfuus Faxallclogrimi.Si praterea parallelogram
mum fui applicatione diuidatlinea illam in par
tes inter fe comenfurabileés longitudine:illa ma-
ior linea tanto plus poteft quim minor, quanti
eft quadratum linez fibi commenfurabilis lon-
gitudine: Quod fi maior plus pofsit quam mi-
not,tanto quantum eft quadrarum linez fibi c5-
méfurabilis longitudine: & przterea quarta par
ti quadrati linez minoris zquale parallelogram
mum applicetur fecundit majorem,ex qua ma-
ioré tantum excurrat extra latus Paralle(}ogram-
mi,quantum eft alterum latus ipfius parallelo-
grammi,parallelogrammum fui applicatione di
uidit maiorem in partes inter fe longitudine c6-
menfurabiles. .

Sint dusrectainaqualesw,Cliqna- o ¢ , »

P K,
+ t

- THm maior fit B7.Qudrte antem T
parti quadrati linea minoris « 1
boceftipfi quadrato quod deferi-
bitur a dimidialinea w,aqualepa
vallelogrammum fecandum linea
8 y.applicetur, quod relinguat ex L
linea gy partem excurrentem xqualem alterilateri ip
Sius parallelogrami:fieg; illud parallelogrammii quod
fiat ex B a4 v:(hoc nerd quemadmodsi fiat,doces Cam
pands in fine demonfirasionis 13. ) fis quoque commen-
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furabilis longindine linea gaipfi ¢ e 4 5
liriee 8 y.Dicolinea By plus poffe = ———+

qudm linea o, tanto quantum cft

quadratum linea cuinfdifibiipfi
linee,dico & v.Jongitudine cirmen.

[urabhs.. Secetur enimlineagy. - -
induaspartes aquales in. punfa 1 ,
w.ponatirque linean « & agualemeffe linea A vreliqua
ergolincanyeris aqualis linex 82 Comy; lineare-
&a By diusfa fir in partes aquddes im punitosin par-
tes antem inaquales in puntto afuperficies:rectangue
lacontenta ox & 8,4y cumiquadraralinee « o, aqualis
eft guadrato lincany,per quintuny theoréina feonndsls-
briJtaque fuperficies vectangula contenta ex ¢ s, Ay
qaater fumpta i quadvato lineg s item quater fums
proscftaqualis quadraro livess y quaterampro, Nam:

&qualia qus funt equalirer-muluplicasa fimul 2gua-

liafunt. Sed [uperficiei reftangule contenta ex £ 4.
Ay quater fumpte aquale ef quadrasii linez wex fup-
pofitione.Nam paralletogrammum ex ¢ a,a y pofirum:
eft equale quarte parti quadrasi linee «. Quadrato.
uero line Avquater fumpto equale eft quadratum li-
nee £3.Nam linea a ¢ eft duplaadlineam A c.qnadra-
1o autem linez « y quater fampto £quale eft quadrasi
linex Cy.. Similiter enim linea¢ydupla eft ad lineam
‘vy.Ergoquadrata lineaxit o a7 fant equalia quadya-
solinex &y.Quocirca quadiatim lince ¢ y mains. et
quamquadratum linee « tanto.quantum cff quadra-

tum linea 4.3.Ergamaior inea ¢y plus poseft quam
o R minor
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minor « quadrato linee 43 Nunc autem demonftran-
dum eft lineam ¢y effé longitudme commenfurabilem
ipfilinea £2. Cam enim ex ﬁq:foﬁrione linea ¢ a fitlon
gitudine comméfurabilis Zﬁ Ay :ergolineatotaCyeric
longitudine commenfuravilis lines & y,per fextum de-

- cimum theorema huins librs. Atquilinea 4y eft equa-
lis linea ¢2.Ergo linea tota ¢y eft commen(iurabilis lon-
gitydinelinéis €3y . Componantur.ille duslines ue
unam lmeam effciant Cum itaque lineatota 8y fit 5
- menfurabilss logitudine duabus lineis anins loco fum-
ptis €2,y #.Ergo linee 82,y # uniws loco fumpre funt cé
-menfurabiles longisudine ipfi linea 3 Aper. fecundam
pareé[extidecimi theoremais-buins libri. Quare erid
xefidus linea t 8 commenfurabilis longitudine eris tota
linea ¢ c,per prioxem partem eufdem fextidecimi theo-
rematis.hoc ipfum tamen probari poteft per corollarii
d nobis pofitum poft 16.Ergo linea 8y plus poteft quam:
lineawquadrato linea fibi commenfurabilis longitndi-
ne. Rurfuslinea. g v plus pofSit quamlinea « tanto
guantum eft quadratum linea fibi longitudine commé
[irabilis:quarta antem parti 7u4dr4ti linea « aquale
fecundumlineam g .5-parallelogrammum applicetur;
guodrelinguat ex linea gy portionem aqualem: alters:
ipfius laters:fird; fuperficies retangula contétaex g #;
avt,demonftrandum eft lineas ¢ £,/ reffé inter [e-longis -
tudine commenfurabiles:Manentibus conﬂmﬁianiﬁ:
& fappofitionibus pracedentibus fimiliter demonfira«
bimus lincam ¢y plus poffé linea wtanto quantum eft
quadraram linea 3 A.Sed ex fuppofirione linea gy plus:
_ L 1,
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poteft quam linca a;tanto quantum eft quadratum li-
ne e fibi commenfurabilis longitudine. Commenfurabi-
lis eftirague longitudine linea By linex? a. Ergo linea
compofita ex duabsus 83,4 y cft commenfrabilis longi-
tudine linea L aper fecundipartem fextidecimi theo-
“rematis huiws libri . Quocirca per 12 huius , fiue per
priorem partem fextidecimi theorematis,linea gy est
comenfurabilis longitndine linea compofita ex 83,4+,
Sed tora linea compofita ex 83,0y eft commenfurabilis
longitudine ipfi ay. nam g2 eft #qualis ex anté dictis
ipfi £ y.Ergolined & y eft longitudine commenfurabilis
ipfi A yper 12 buins. Quare ¢ linea 8 # eft longitudi-
ne commenfurabilis linee A y.per fecundam partem
Jextidecimi theorematis. Ergo fi fuerint due refa li-
neainequales ¢rrc.Quod demonftrandum erar.

Decimumnonum Theorema.

Sifuerintduz reGtz inxqualcs, quartz autemp ar-
ti quadrati lineg minoris zquale parallelogram-
mum {ecundum lineam maiorem applicetur,ex
qua linea tantum excurrat extra latus parallelo-
grammi,quantum eft alterum latus eiufdem pa-
ra.llelo%rammi: {1 parallelogrammum praterea
{ui applicatione diuidat lincam in partes inter fe
longitudine incomméfurabiles, maior illa linea
tanto plus poteft quam minor,quanti eft ?uaa.
dratum linez fibi maiori incomenfurabilis lon-
gitgdine.%&d {i maior linea tanto plus pofsit
quam rainor,quantum eft quadratum linez in-

commenfurabilis
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commenfurabilis {ibi longitudine: & praterea
quart parti quadrari linez minoris zquale pa-
rallelogrammum applicetur {fecundum maioré,
ex qua tantum excurrat extra latus parallelogra-
mi,quantum eft alterum larus ipfius:,parallelo-
grammum {ui applicatione diuidit maiorem in
partes inter fe incommenfurabiles longitudine.

Sint duie relta inequales wBy, . 3., o ,
quarii maior fit Cy: quarta ap — —
téparti quadrari minoris nem
pe « «quale parallelogrammi
applicetur Jecundum linea ¢y,
quod relinquar ex linea ¢y par
-tem excurrentem aqualemal- | L
tert lateriipfins parallelogram
m:fitg; illud parallelogrammum ex ¢ .4 y: incommen
furabilis antem longitudine fit B 4ipfi £y .Dico lineam
“Cypoffe plus quamlinea « tanto;quantam eft quadra-
sum lines incommenfurabilis fibi longitudine.Sint pri-
mum exdem conftrutiones ¢o* rasiocindds uiz, quz in
proximo theoremate. Similiter oftendemus lined gy .
- poffe plus quam linea u tanto,quantum cft quadratuns
linea 2. Reftat ut demonftremus lineam ¢ y effe mcom
menfurabilem lonft'mdine ipfing.Cumensm linea g &
[fit incommenfurabilis longitudime linea Ay ex fuppofs-
“tione,incommenfurabilis etiam longitudine erit linea
Cyipft linea ny,pervy huius:(ed £y eft commenfurabi
lis ambabus lineis ¢t fimul compofitis, quia Ay eft
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wqualisipfi.c2. ErgoCyeftin- . g, ,
-commenfurabilis ambabus 82, ——
Ay fimul compofitis, per-14 b~ |
ius Ergo per fecundam parrem
fepsimidecimi theoremasis bn-
ins librilinea compofitaex 62,
Ay fimnl ¢5* unius loco fum-
ptis cftincomméfurabilis linea
2 .Ergo per priorem parté einfdé [eptimidecimi theo-
rematis linea gy eft incommenfurabilis longitndine li-
nee? a.Lincaigitur &y poreft plus quam lineaa tanto
quantsm eft quadrarum linee incommen|urabulis fibi
longitudine. Rurfus linea gy pofSit plus linea «'tanto
quantum eft quadratum linee incommenfierabilis fibi
longitudine : quarta antem parsi quadrati linee « -
quale parallelogrammum applicesur feciidum lineam
BT 7uod rebinguat excurrentem portionem linee £
aqualem alteriipfius lateri:firg; illud parallelogram-
- mumex lineis g 4,4y Demonftrandum nebis eft illud
lineam & a,effé incommenurabilem longitudine linee
Ay.Maneant enim eadem conftructiones ¢o° rasioci-
nandi uic:fimiliter etiam oftendemus lineam B y poffé
plus quam linea « quadrato linee 2 A.Primaum ex fup-
pofitione linea gy poreft plufquam linea a tanto quan-
tum eft quadratum lines [thi incommenfurabilis lon-
gitudine Ergolinea g yerit incommenfurabilis longi-
tudine linea ¢ 4. Itaque linea compofitaex C3,A y ¢7°
sunius loco fumpra erit incommenfurabilis longitudine

lincag aper fecundam famm Sfep timidecimi theore~

matis




LIBER X'. ST D ar
matss I:Lm bmm Quare ¢r.. E g' ol e
yerpmmm partc eu{[detbeq-‘ P,
wematis;linca S yeritincommé. . )
ﬁ;r&x&rlmgztadzneltmexcam.:..: SO R
pofitaex ¢g,ay. Sed lineacs gl
poﬁtaﬁxﬁz,ﬂwj&commrykc« f.';f DR ST
mbtlxlongttudmelmm Ay,6d . S S

gpig B3 eff aduglisipfi dogxa. o v
anteprobanis ltaqut huca.% v g/&\zucbmmmﬁtmhlu
longisuding ipfi Ay per'vy- buits Ergoper fecumdd par-
tem citfdem feprimidecimi theorematis,lineas a effin-
commenfirabilis longituding ived.a i Q&dmo&nm
ﬁamm dmm‘k inegaales @ Ll
> . Lemma. ‘
Cm fir demmjirmm biveas langzmdme\ (omm@nfnm-
biles <oninino poréntia quogue comminfurabiles effe.eas
ueroque potentia Juuns cammenfurabiles non-omnino
longitwdene quague commenfurabiles effe.f¢ ed-effé poffE
€ bangitiedine commenﬁmzhlfs ¢ meommenﬁ:mbz :
les,conftat fs linea propofie (qidm jyrial wocari dixi-
mus candémque rationalé arecentiorshus ) linea qita~
dam fucric commenfurabilis lengisndinesillam tocari
debere rasionalem, e commenfyrabylem nen longitus
dmeﬁlum,ﬁd etiari potentid, Nam linge bongitndine
commenfurabiles,ommin potentia quoqhecommenjis.-
Fakiles fant . Quodfi propofiss lineagnamyationalems )
wocant,guadam fusriclinga, Ccommmenfurakilis porétias
Fqpisdem ¢ longicndine.siam.comenfirabilis igf ﬁw'
ity nm&(m«r illa rationaliss & ccmmenﬁwbzlﬁ ipf

‘\m AR



. EVCLIDIS ELEMENTOR.
longitudine ¢ porétia.St uers ipfi linea propofies, qui
rationalem uocant,linea qnadam.posentia commenfy
rabilis, longitudine eidem fuerit incommenjurablis :
wocabitur ¢5 illa rationalic; paventia tantums com-
menfhrdb;;lj;_ ool s IR A ) . g
Il duce noces atsxhs sgnvor qu funt'in: exemplari im-
preffo,non funt in uetufbo:¢o gnod fequitur,continua-
| taferie feribitur,addita parsonlayap. hoc modo, sumie
atpficirague dicemsts=; Rationalesenimuocar Encli-
des (teftin principifs husns libri) dllas lineas qua funs
linex propofirayquanm ¢ wocas fiue longitudine. ¢

[}

tamen g alie lincivelte longitudine guidem incom

menfurabiles lines propofies, id eft 3 jury, fine dicasra
tionalisposentia tantums-cidem commenfurabiles , 04; .

wocantir rationales ¢y comenfurabilesinter fe ea ra-
tione gua funt vationales fed ¢o e cadem poffunt of-
 [e comenfurabiles inser [¢ fine longisudine, ¢ ideo po-
tentia quoque.fiue porentia tantum. Et quidé fi fuerine
inter e commenfiurabiles longitudine, nocabuntur ¢o°
ipf& rationdles longitudine commenfurabiles,us tamen
Jmnlinselligatur potensia quoque cémenfurabiles effé.
Quidd fiporentia tantum inter ¢ fuerint commenfira-
bilessuocabunenr ¢ ipf2 rationales potentia tantum

- commenfurabiles.  Corellarium. _
Quod antemimeadus fine plures rationales o conmt -
Jurabites longiradine ipfi rationiali fint inter ¢ commé
Jurakiles longitndineshinc cofbar.Namcum fint ratio-
nales &g longitudine conimenfirdbiles ipfi primo ra
£ rationali,

posentia commenfivabiles fiwe porentia santum. Sunt’

-

L e e—— s



. LIBER X. . 4
tionali,ex autem magnitudines qua funt uni £o° eidem
~commenfurabiles fint inter fe-commenfurables , per 12
- buins.Ergo lines rationalesipfi primo rationals longi-
tudine commen|urabiles,funtnter [¢ quoque commen
furabileslongitudine. Sed quantii ad eas attinet,quee
fanerationales porentia tantwm commenfurabiles ipfi
primovationali,fieri ommno neceffe eft wtille quoque
inter ¢ fint potensia faltem comenfirabiles. Cum'enim
-quadrary earum fi ntrasionalia,erint commenfarabi-
dia quadrato line propofiteqa dcitur primo vatio-
‘wali.lraque per 12 buius spfa quogne inter fe erunt €6
menfurabilia.Ergo linea eorumfunt inser. fe posentia
alvem commenfurabsles: Sed nihil uetareafdé effe pre-
seerealongitudine inter (¢ commenfurabiles. Sicenim li

nea wrationalis, fitg; lineap —_*
eidem linee wrationali-poten o T

. )
— +

tia tantum commenfurabilis, ,
hoceft longitudine incommen urabilis eidé.fir praverea
alialinea ylinea & longitudine commenfurabilis (hoe
‘enim effe poffe conftar ex principijs huius libri)per 14
buius, lineay eft incommenfurabilss longitudine ipfi li-
ne w:fed qnadratum linex weft commenfurabile qua-
drato linea g ex [uppofitione: quadrarim item linea y
eft commenfurabile eidem quadraro line 8.per fuppo-
fisionem.Evgo per 12 busus,quadratum line veft com
menfurabile quadrato inecw. Ergo lineayerst per de-
finuionem rationalis,porentia tantum commenfurabi~
{w ipfi linea w.ficut ¢ ipfalmea g. Dantur ergo dna
rationales potentia tansum commenfurabiles ipfi ra=
) M j .



EVYCLIDFS ELEMENTOR,.

. tionalijnser f¢ werd longitudine commenfurabiles; Hic
- obiter repetendu ¢ffe puto,quod antea diximus i diffs-
“matione linearis rasionaliam, Cam]mnu, mtcrr:ﬁ, de-
dnceps alxeo latinos geomeras inuexifJé llas uoces fiue
teyminos,ut quafddmlmea uocarent rationales poten.
tia tanmm,gmfda were longitndwme ¢, _potemm;ym-
bus nunquam Euclidem u/i&m effe repcm.f ha entmr s0.
ceslongidudine & porentia nungua referuntur adra-
- tionaliratem ant irvationalitaremsfed femper ad: cam-
menfurabilitarem,autincommenfurabilivarem-linea~
sm. Quee peruierfiones folent rerum per fé dsfficilium:
. ettam dyjfzmlmtem o oéf sritatem mgvredtagame
-monisnm iterum asqie terim. welim.me. principrorai
.id effi mflzaum terminaram fi mplzccm uin diligenter-
intelligas ¢ rerineas,neque qmcgaam extenwmﬁd
mifcendum exiftimes. o i :
Vlgcﬁmum Thcorcmm

Superﬁcms I c&angula contenta cxhncxs rcé"cls ra—
tionalibus longirudine commenfurabilibus e -
cundum unum aliquem. modum ex antcdléhs,
rationalis eft,

Nam ex lineis « 2,5 wario}m—- e
libus longitndine commcftL — i
vabilibus [ecandwm wnitali | 1 - 1
quem modum ex anteditis | -

- cotinearurfuperficies relta-.
~gulaqua fit . y.dzco fot jzerﬁczem xy e/ﬁ mtwnale. De-
feriba tur enimd 2 linean . quadratnm o a:vationale eff
| itaque
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itaque quadrasum liud « Aex definitione. Ciingue i
- commenfurabilis longitndine linea « 8 lines g v,2qua-
lisg; firlinea o g linea A,commenfurabilis iraque lon-
. gitudine erit linea g #lince Ry.Eft antéficut Inea ca
~ad lineam ¢ y,ita quadratum. & adfuperficsé rectan-
© gulam ayperprimam fexts. Sed mods conelufiim eftIi
\ neam R effe commenfurabilem linex 8 4. Ergo per de-
. cimam hains hbriqhadratum 4 weft commenfurabile
. -fuperficieivectangule wy.Sed quadratim s eff ratu-
\nale:itaque per-definitionem fuperficies« 3 eriretid ra-
« tionalis.Exgo fuperficies ve(tangnia cirenta ¢y catera.
+ - Sed ¢y aliaquadam defcriptione placet idewz dems-
¢ firare:Prior enim demonftratio quadratum minovis I
- nex caferipfit;nunc mutato cafu demonflrasionis qua-~

dratum maioris defcribamus.Sit fuperficies rectangu-

lagy contentaex linetsras & o =
tionalibus inaqualibus lon- ]
gitudine inter ¢ commenfu= | [
rabilibus « Bny: fitguema- 7 |x

ior ay.Defcribatur exlinea | ——— )
oy quadratum. vy, dico parallelogrammum ¢ ratio=
nale effe.Nam linea « y eft commenfirabilis longitnds-
nelinea w-k ex fuppofitione: (ed linea aneft equalis li-
ne wy.Ergo linea aacft commenfirablis longitudi-
ne linee aﬁfd guam proportionem habet anad « g,
-candembabet quadratum ayad parallelogrammum

- &, per primam [exti.Ergo per 10 huins libri commen-
[furabilecft quadrasum 4 y parallelogrimo v 8. Qua-
- dratum antem A yrasionale effe conflat, quia eft-qua-

: . M 11,
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dratum linex ravionals,nempe ay.1taqueper defini-

tionem, parallelogrammum:etiam y Cerit rasionale.
Praterea cum demonftrationes ille nideantur loqus de
- eo parallelogrammo quod fit ex duabus lineis,quarum
- alterafit ea propofita quam primo loco rarionalem di-
cimus, unde diximis menfuras caserari linearnm ad
illam comparatarum capi oportere, altera uera fir eidé
primo rationali commenfurabilis longitudine,que eft
prima [pecies linearum rasionalium longiradine com-
-menfurabiliam, dlium cafam afferendum puco de 4l-
tera [pecie,linearam inguam rationalium longimdine
commenfurabilism,ut demonftremus genevalem huius
theorematis weritatem,neq; frafirain eo poficum illud
extitiffe fecundum unum aliguem modum-ex amsedi-
s Sir itaque linea pri- | , {
morationalis w B: firetiam |~ T
parallelogrammum v & con 1 i
tentumex lineis youd ra- .
 tionalibus ideft lmea pri- . |
o rationali « & commenfu | .
vabilibus longitudine. Sint tamenille dus linex v ;o
diuer]z ¢ inzquales linea primo rasionali « ¢. Dico
parallelograinmi y aeffé rationale. Defcribatur qua-
dratum lines a.«,ﬁté,- A2.Primum conflat lineasyi,e
¢ffe inter fe commenfurabiles longitudine per va-huius,
Nam pofirum St niraque effe longitudine commenfi~
vabilemipfi « ¢.Sed aeft equalis linea+ 3. Ergo lines
yserit commenfurabilis longitudine linew 2. Sed qué-
wdmodum fe habet bnea y s ad lineis 3yira fe habet pa-
| . - rallelogrammum

—_—
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rallelogrammum y 2 ad quadratii 23, per prima fexti.
‘Ergo per decimam butus parallelogrammaum v a eri
commenfurabile quadrato 23. Sed quadratum a2 oft
commenfurabile guadrato lines « 6,quia linea « apofs-
tacft cé’men/z)raZzltk longitadine linet « g,qu eft pri-
mo rationalis.Ergo per 12 huins, parallelogrammu y a -
¢ft commenfurabile quadrato linee & 8. Sed quadratii
linez « g eft rationale per definitionem. Ergo per defini
tionem quoque figurarum rationalium parallelogram
mum y Aerst etiam rationale. - Nunc reflat alins ca-
[us tertia [peciei,linearum inquam rationalium -longi-
mdin_e--commenﬁ;rabilium, que fant ipfi quidem linee
primorationali « & commen[urabiles potentiatantum,
itaque rationales tamen. inter [¢ uerc longitudine com
men(rabiles fint ipfee insey s Amaneat iraque eadé
conftruthio qua in proximo cafis modo lines y s 4 fint
rationales porentia tantum commenfurabiles ipfi « b
inter [¢ uere fint longitudine. etiam commenfurabiles.
Dico fic quogue parallelogrammum-y a effe rationale.
Primo probabitur.ficus modo diftam eff parallelogri-
mum y AefJe comméfurabile quadrato A t:fed quadra-
enmlinea « 8 eft commenfurabile quadraro # 3. Ergo
per 12 buins parallelogrammum y aeric commenfara~
bile quadrato line « 8.f¢d quadraticlines « £ eftra-
tionale. Ergo per definitionem parallelogrammum ~a
evit etiam rationale.Hunc autem cafum notandum ti-
bi memineris. Quum entm uentum evit ad 26 theore-
ma, ad illins theorematis demonftrationem ¢o° intelli-

gentiam illum tibi ufui fore iritellz;ges.



EVCLIDIS ELEMENTOR.
Vigefimumprimum Theorema.

S1ratxonale fecundum lineam rationalem apphcc '

tur,habebit alterum latuslineam rationalem &
commenfurabilem longltudmc linez, cu1 rauo*
nale Parallclogrammum aPPhcatur. ‘

Hoc theorema eft ueluti au-n;;aadm P R
pracedentis. Rationaleenim pa--["" [+ ]
rallelogrammum « 4pphcemr SRR ST
ﬁ’mmﬁ{m lineam « g rationalé e
uno aliguo mode ex antedithis, :
fiue fit illa primo ratsonalis,fiue alia ipfe prxmo Fatio~
nali commenﬁ;raézlu,zdg, longitudine ¢g° potentia,uel
potentia tatim.his enim tribus modss dicitnr linea ra-
tionalis.Dico lineam g y effe rationalem oo longwudz~
ne commenfurabilemipfi linex « 8. Deferibatur enim
quadratum lines « £ quod fit « 2. Rationale eff igitnr
guadratuma a.fedco pavallelogramamanm u y eff ra-
tionale per pofitionem. Ergo per definitionem yariona™
liigueinfe conuertttur,ﬁae per 12 buins, commenfi-
rabile cft quadratum a # parallelogrammo oy Eff an-
tem ficus quadratum a4 ad pzamllelogmmmu wp,itd
linea n ¢ ad lineam ¢ nper primam fexti. Itaq; per de=
cimam huins,linea A & erit commenfurabilis linee gy,
fedlinea ¢ aeft 2qualis lex &, cammeﬂﬁlmézlvs eft
ergo linea « g linex B y.Rationalls. ausem efthinea « g,
Rationalis ergo erit ¢° linea 8 y,¢5 rommenﬁ;mbzlx
longitudine ltne « g.Ergo fi rarionale fecundum . Imm
vationalem ¢ovc. ..o Lemma.. . .0
Linecz

A
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Lineapotens fuperficiemirratio- —  y
nalem , eft irrationalss. Pafar | = .
enim linea o fuperficiem irra- o .
 tionalem, hoc eft quadratum quod ab « deferibitur, -
guale efto area irrationali. dico lineam « effé irratio-
nalem. Nam fi linea « effet rationalis,rationale quoque
¢ffer quadratum abilla deferiptum: (fic enim eft pofisii
inter definitiones) [ed ex pofitione eStirrarionale, irra
tionalis eft ergo linea u.quod demonfirandum erar.
Hicinferitar quoddam [cholium , quod lemmatis in-
[feriptionem haber, fedillud nibil alind eft quam demi-
Stratio quadam [equentis theorematis. L
Vigefimum{ecundum Theorema.

Superficies rectangula contenta duabus lineis re-
&is rationalibus potétia tantum comenfurabi-
libus,irrationaliseft. Lineaautem qua illam fu
perficiem potcft,irrationalis & ipfa eft: uocetur

~ uerd medialis. |

Superficies enim rectigulany
comprebendatur aduabus & » »
lineis rationalibus potentia
tantum comméfurabilibus,
gque fint « £,87. Dico fa-  L—
perficiem illam effe irratio- |
nalem, 5 lineam qua illam porefl,irrationalem etiam

. effesuocernr autem medialis. Deferibatnr enim a linea
w8 quadratum a A, rationale eft itag; quadratuma .

Ez quoniam incomméfurabilis eft longim’dinc lineaws

* .



EVCLIDIS ELEMENTOR.
lineegy (nam ex fuppofi- |
tione funt ille inter fe poten & g
" tia tantum commenfurabi- -

les)aqualisg;-eft linea a g,
. linest ¢ n.incommenfurabi-
- lis longitudine ergo eritls

nea A ¢ linea ¢y Eft autem ficur linea £ € adlinea g,

-ita quadratum « & ad parallelogrammaum oy, per pri-

mam [exts.incommenfurabile. eft ergo quadratim « &
parallelogrammo « y per fecundi partem decimi theo-

-rematis huins libri.Sed quadratii 4 w eft rationale : ir-

rationale eft ergo parallelogrammum « y. Quare ¢ li-
nea quaillud parallelogrammii «y,hoc eft ea que qua-
drasum ipfi parallelogrammo #quale deferibis, irra-
tionalis erst per lemma poftremum.Vocetur antem me-
dialis ea ratione,quia quadvatum quod ab ea defcribi-
tur,2quale eft parallelogrammo quod comprehenditur
aliness  C,By,itaque media ipfa proportionalizer in-
tercidi inter llas lineas « €, yper17.6. Zuod demon-~

.

JSrandum erar. Hae antem uion de qua boclibro agi-
4

wnr.fimpliciter ula dicitur:illa uero cuins inuentionem
tradudit lib.6.theoremate 1. dicitur ulon dvinose. Ne-

que omnis uiom dvinoyor eft potens fuperficiem irratio-

nalé,fed eatantum qus et media proportionalis inter
duas lineas potentia tantum commenfurabiles. Campa
nus in propofitione apud eum 19 addidit, diciturque fi

- petficies medialis : quod tamé non eftita intelligends,
utomnisfuperficies medialis continearnur ex duabws li-
“meis rasionalibus potentia tantum commeéfirabilibus.
a boc
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hoc enim refellieur per fequétia theoremarz 28.¢9 29,
wbi [uperficies medialis cotiners dicitar ex duabus me-

- dialibus potentia tantum commenfurabilibus. Irague
[uperficies omnis reftigula duabus recHis %rationa'IiZw
potentia tantum commenfurabilibus comprehéfa, me-
dialis dicitur,[¢d non econuerfo, nr omnis medsalis fis-
perficies veClangulafic comprahenfa duabus rectis ra-
tionalibus porentiatantum comméfurabilibus.eft enim -
¢ medialis comprebenfi duabus medialibus porentia
tantum commenfurabilibus . [¢d tamen in aniner(um
Japerficies quam poteft linea medialis eft ¢ ipfa me-

dialis. Lemma. :

Sifint dua linee recla,erit ficus priov ad fecunddita qua-
dratum quod & priori defcvibitur,ad parallelogram-
mum quod comprehendstur duabus ilhs rechs. Hoe
Lemma nibil aliud affere quam quod theorema primi
dibrifexti. Sint dne rete i, vn.Dicoficuteft linea n
adlineam « v,ita quadratii ]
lineetcad parallelogram-  * ¢ B
mum comprehenfim ex 2 S
su. Defcribatur enim qua- | -
dratilineeg,fitgs a Qo7 %
complearur parallelogram - ' -
mumn2.Cum igitur linea A« fir aqnalis linea x 2:fir an
tem ficut linea Aoad lineam «ita quadratam A3 ad
parallelogrammum tu per 1.6.Ergo ficut hneas2 ad li-
neamw,ita quadratum 23 adparallelogrammum v
Eft antem quadrasum &3, quadratum lines 3,paral- -
lelogrammum werot n.id guod comprebenditur dua-

N i
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bus bineis 2 n.Eff ergo ficut lineas 3 ad lineam «v, it
uadrasum linee 2 ad parallelogrammum compye-
2enﬁ4m lineis duabus 2 «un. Et econser(oficut paralle-
. Iogrammﬁf.com[rebenfum duabus lineis sa 0 ad ‘7;@.
dratum linee titalinean ad lineam . 2.
Vigeimumtertium Theorema.

Quadratilinex medialis applicati fecundum linei
rationalem, alterum latus eft linea rationalis &
incommenfurabilis longitudine linez fecidum
quama pplicatur.

Sit linea medialis «,rationalis
uero fity 8:¢9* quadraro.li- &
nex « parallelogrammii re-
Fangulum aquale caappli-
cetnr [ecundum lineam € v, IR
cuins alterid latss fit y a.Di- '
co lineam y & efJé rationalem:
¢o* longitadine incommenfi
rabilemlimex ¢y. Cumenim o
linea o fit medialis,poteft pa- .
rallelogrammum consentum ex lineis rationalibus po-
tentia tantum commenfurabilibus pofSit itague paral-
lelogrammum rectangulum u 3:[ed ex fappofirione po-
teft etiam parallelogrummum g 4. aquale eft igitar pa-
zaliclogrammum g & parallelogrammon.Sea ¢ am-~
bo parallelogramma funt ¢qudliﬂm‘4nguloiﬂm, quid
Jans re(tangula.Asqualinm uero. &5 aqiiangulorum
parallelogrammorii latera que funt circa wquales an-

Zhlos




LIBER X. = %5

gulos veciprocam inter [¢ proportionem habent per 14
fexti.proportionaliter ergo erit ficut linea ¢y adlined
switalineaslad lineam . Eftigitar ficur quadratis
line gy ad quadratum linegw,ira quadratum linee
v2ad quadratum lineay a,per 22 [exti. fed quadraris
linex ¢y eft comméfurabile quadraro lineavu: eft enim
utraque linea rationalis.comméfurabile ergo erit etid
jramm linex 2 quadrato lineay aper 10 huins:

fed quadratumlinea g eft rationale.ergo fimiliter va-
tionale erit quadratum linex y a.linea ergo yAeritra
tionalis.Ee quoniam lineas 2 eft longitudine incommen
furabilis linee vu. nam ille funt potentia tantum inter
[é cimenfurabiles Sicut autem linea g adlined «v,ita.
wadratum linee <2 ad parallelogrammum ex amba-
ZM lineis «3,un contentum per lemma proximam. in-
commenfurabile eft ergoquadratum linee < parallélo -
grammo ex lineis « Zun 'perﬁcundczmpdmm decimi
theorematis huins libri. Sed quadrato linez «2 qua-~
dratum lineay # eft commenfurabile: modo enim pro.
batum eft urraque lineam effe rationalem.Ergo per 13
buius,quadratum linez y Aeft incommenfurabile pa-
rdllelogmmmo ex lineisvg,uu. Sed Pamllelogrdmmum-
ex lineisy &,y 8 eft equale parallelogrammo ex lineis
Zsnt modo probatum ¢ft.Ergo quadratum linee y &
glinCOmmenﬂrabile parallelogramo ex lineis y 4,y ¢.
 bac ueré pars breuins concluditur. per corollarii & no-
bis pofitis poft 14 theorema:Sed ficus [¢ baber quadratis.
bnex yaadparallelogrammum ex lineis A,y ¢, itafé
bisbet linea. Ay ad lineam y & per lemma proximmum::

, : N ij,



EVCLIDIS ELEMENTOR.
incommenfurabilis longieadine eft itaque linea ay B-
nex y B.Rationalis ‘eﬂergo.li'nea v 4 &7 longitudine in-
commenfurabilis linet v 8.quod demonftrandum eras,

- Hoctheorema eft aitispodor proxime preacedentis. Ve
werd fieri pofSit quod requirit hoc theorema,[Cilicet ap-
plicari quadratum linee medialis fecundum lineamra
tionalem, nqzer:’enda eft tertia linea proportionalss fi-
cut docet 11.fexti,ita tamen urlinea rationalis fit pri-
mafecunda fir linea medialis qua poteft quadratum
applicandum Nam [aperficies qua fit ex prima ¢y* ter
tia eft aqualis quadraro media per 1y fexti.

Vigefimumquartum Theorema.

Linea rea mediali comméfurabilis, eft ipfa quo-
que medialis. - :

Sit linea medials u.fit§; linea ills

commenfurabilis & fine longi- —_—
endine ¢o* potentia.fine poten. &,
tigatatum,utre(e addideCa- » o 8

panus,¢o in aetufto exempla-
vi graco legisur.dico lineam. 8.
¢ffe medsalé Exponatur linea
rationalis y A,¢o* quadraso li- r :
nea « 2quale parallelogrammym reflangulum appli-
cetur fecundnm lineam y A firg; parallelogrammii .,
einfque alerum latus fit linea « . Rationalis itag; eree
lineasa,¢g incommenfirabilis longitndine linea x4,
per proximum theorema. Rurfus quadrato linez B
#quale fecundum lineam y & applicesur. payallelogri-

o mum
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- mum re&‘angulum w8,cuins alserum lasus fit42.Cum
sgitur commenfurabilis it linea alinea 8,comméfura-
E’le quoquc erit quadratum line a,quadrato hnez ¢,
fed quadrato lines « #quale eft<vy,quadrato antem li-
“nee & aquale oft y S:commenfurabileeft ergo parallelo-
grammum sy parallelogrammo v L.Eff autem ficat pa-
-rallelogrammum y «ad parallelogrammum «yt,ita li-
mea s #ad lineam A3 per primam fexti.commenfurabi-
lis eftergo longitudine linea «aline a2 per 10 huine.
Sed linea aeft rationalis ¢ incommen(urabilis longi-
tudine linea v ARationalis eftergo linea a2 &5 incom
menfurabilis longitudine linex ay per 3 bains. Ergo li
newy M2 [unt rationales potentia tantum commenfi
rabiles.Sed linea qua poteft parallelogrammunm refta-_
-gulum: comprehenfum rationalibus {otentfd' tantum:
comenfurabilibus,medsalis eft per 22 huius Igitur me-
dialis oft qux parallelogrammum ex y a4 poreft.14.
wero poteft linea 8,ergo linea ¢ medialis eff. :
: | Corollarium.
Vinde manifeftun eft fuperficiem comméfurabilem. [aper-
 ficiei mediali,medsalem effe. Nam linex que poffunt ta
les fuperficies,funt potentia commenfurabiles, quarnm:
linearum altera;qua [Glices poeft fuperficiem media-
lemymedialis e}, quare ¢ reliqua medialis erit per
hoctheorema 24. Sane quemadmodum diximus de
lineis rationalibus ita dicendis eft in lineis medialibus;.
nempe lineam mediali commenfurabilem effé etidme-
dialem,lincam inquam que fircomméfurabilis media-

Lifine fit longitwdine ¢ potentiacommenfirabilis.fiue.
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. parentiatantum.in uniserfum enim ueram cft lineas
dongitudine commenfurabiles,effe guoque potentia c5-
-menfurabiles.Quod fi linex mediali fuerit alia commé

furabilis potensia, fiquidem ¢ longitudine comenfn-
pabilis fuerit,dicuntur ille linee mediales longitudine
¢ potentia commenfurabiles.fi uero potentia tantum

fuerintinter [¢ commenfurabiles,dicuntur mediales po
sentia tantum commenfurabiles. Sunt antem ¢o* alie
line rela longitudine quidem incomenfiirabiles me-
diali,potentia tantam eidem commenfurabiles,be ners
dicuntur o ipfe mediales, eo quia commenfurabiles
funt potétialine mediali , ¢5° earatione qua funt me-
diales,funt inter f¢ potétia comméfurabiles, fed ¢o' in-
ter [¢ ip[e comparate,poffunt effé fiue longitadine ¢
ideo etiam potentia commenfurabiles, fine potétia tan-
tum.Et quidem fi longitudine,diciitur ¢9ipfe media-
~les longitudine commenfurabiles,nt confequenter intel
ligatur potentia quoque commenfurabiles effe.Quodfi
potentiatantum fint inter fe commenfurabiles,nibilo-
winws tamén ¢ ipfa dicantur mediales poténtia tan- -
tum commenfurabiles.Hoc loco addir exemplar gmcii,
quod autem linee mediales fint chmenfurabiles,ita de-
monftrari poteft.Quonid mediales mediali cuida funt
commenfurabiles:quae uero funt eidem commenfisrabi-
lia,inter f¢ quoque funt comméfurabilia. Ergo media-
les funt inter f¢ commenfurabiles.hoc totum ni eff Eu-
clidss, neque ullins omnino geometre.nam quum dici-
tur,quoniam mediales medial; cusdam funt commen-
Jurabiles,petitur principium. Pratereafalfum e/It‘ fim -
? iciter
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Pliciter lineas mediales.effe commenfrabiles,quod pa-
sebit ex theoremate 35 haius libri,ubi propoficum eft re-
perire lineas duas potentia incommenfurabiles cificien

tes compoficum ex quadratis ipfarii mediale, ¢5 id pa-
rallelogrammum quodfitex eifdé mediale,ipfum etid
‘incommen[urdbile compofivo ex quadratis illarum.Cis -
“ergo-reperiantir duo medialia- incimenfurabilia, cer-
tum eft lineas que illa poffunt éffe mediales potentiain-
vcommén[érabilﬁ,’zua neceffe eft effe esiam longituds-
ne incommenfurabiles. |
: Vigefimhiimquintum Theoréma. -
Parallelogrammum re&angulum contentd ex li-
~ neis medialibus longitudine commenfurabili -
bus medialeeft. - = - . -

Ex lineis enim medialibus longitudine comméfarabilibus
B, Bycontineatur paralle- -, - 5

logrammum reftagulii « v,
dico illud parallelogramum
‘¢ffe mediale.Defcribatur. e-
nimex lineaw g quadratum =
o 8- mediale est ergo quadrarumillud « 4. Er quonia
linea o s e5tlongitudine ciméfurabilis inee ¢y,2qna-
lugueeftlinea « 8 linea £ 4, commenfurabilis ot erga
longitudine linea palince #v.fed quemadmodum fé
=lmfet linea A g adlineam 8 ysita quadratum rwad pa
rallelogrammam «y per primam [exti.Ergo per dect-
mum ézTeorema buins libri quadratum 4 « ¢ftcommen

Jurabile parallelogrammon y.fed guadrarii a « eft me-
. ‘ o

[
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diale quiz defcribitur a.linea mediali.Ergo percorok-
Larium proximi theorematis parallelogrammii uy erit
-etiam mediale.quod demonflrandum erat.

Vigefimumf{extum Theorema..

Parallelogrammum re@tangulum comprehenfum:
duabus lineis medialibus potentia tantum.com-
‘menfurabilibus,uel rationale eft,uc! mediale.

Propofita linea qua fit medialis, alia reperitur potétia tan.
tum commenfurabilis cidem perxx buins fient de ratio-
naltbus shidem dictum eft.Ex duabus itaque mediali-
bus porentia tantum cimenfurabilibus « 8,8 y.paralle.
dogrammum retanyulum compre- - .
bendatur quod fit «y.Dicoillud pa- '
rallelogrammum effe ant rationale , N
autmediale. Defcribatur enim qua- :
dratalinearii w 8,8y qua fint wa, |
Bs,mediale eff ergo utriique per 22 |
buins. Proponatur linea vationalis'— “
wfecundic quam applicetur aqua-

Ae quadraso war parallelogrammam . |
vectangulum  b,cnins alteris latws 38 =%
Jire. (hoc auté quomodo fiat dixi- R
mus in theoromate 23.) parallelo- ~
Zrammo uero ayaquale fecundum
lineam b u,equalens linee 3u appli- |
cetur parallelogrammaum retangu
bum ux,cusns altevitlatus fitox.(ar ¢ P Y

autenvidfias,famida eft quarta li-

¥ (177
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‘nea proportionalis ad lineas  u,uC,8 y per 12 [exti,que
quarta fir o wergoper 16 fexti parallelogrammum ex:
0 w0 nerit equale parallelogrammo ex lincis « g, B y.)
praterea quadraso v aquale fimiliter [ecundum lined
xr 4pplicemrp¢r4ﬂelogr4mmum reﬂangulumv A,CH-
ius alteram lazus fit x n.In eadem ergovecta binea fune
linex2 0,0 x,x A.(Namilla parallelogramma fic appli-
-cata feciudum lineas 1u;0.p.x v funt reClangula,tr an-
Zuli 0 ux 0 1 equales duobus reltis,quiafane ipfire-
¢h.ltaque linex 0,0 x funt in eadem linea reaper 14
primi.idem dices de angalis 0 x,a xv. )Cum igitur me-
drale fir arriique quadratnma A8 « parallelogramma
illis equalia wo,0 A fimiliter mediahaerant.\lla antem
applicantur [ecundum lineam rarionalé',nempe An:ra-
sionalis cftergo utraque linea0,x -5 incommenfu-
rabilis longitudinelinex I per 23 huins. Sed ?uia i
nee u £,8y pofite funt potentia commenfurabiles:ergo
quadratam a Acft commenfurabile quadrato 8. fimi-
liter igicur illis aqualia parallelogramma o0 erane
inter Je commenfurabilia.Sed ficat [¢ baber parallelo-
grammum i adparallelogrammamy A, it [¢ habet Ii
. neald,adlineamx a per primum fexti. Ergo per deci-
mumbuius linea 26 erit commenfurabilis longitudine
finea x A.Line ergo 2 0,x A fant rationales,longitudine
 inter [¢ commenfurabiles. inter fe dico longitudine com
méfurabiles. Namipfi linee L n propter quam funt ra-
rionales,funt longitudine incommenfurabiles,ut modo
probatum eft.Ergo parallelogrammum contentum ex
sllis lineis 24,k n-eft rationale per 20 busns. ¢ quoniam
e o i

L
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linca g acft aqualis ince pwlinea
“uerot B aqualislinea g y:eftigitur ,
[fcut linea B Aadlineam gyitali- o 8 2
nea Cadlinea p2.5¢d ficut linea| |
apadlincamp y,itaquadrarii Ae | - -
-ad parallelogrammum «y per pri- |
-mum fexti.ficut antem lineaw, ad. — =
lineam p&isaparallelogrammum . | .
wyad quadratii ¢ Eft igitur fickt
quadratii « A adparallelogrammis - | -
vy, ita parallelogramis ay ad qua- |
dratii Br.qhadrato anté « A equa- |
leeft paraZelogrﬂnmﬁ wbparalle- |~ |
logrammo auté ay aquale eftitem. L
: - . \ F 3
parallelogramii px.quadratoners- - "7
A equale eﬁpamdllic”»%rimﬁm.Eﬂigimrﬁmt paral-
lelogramii v ad parallelogriamit un, ita parallelagra-
mit ux ad parallelogramis s n. Eft exgo per primi fexsi
Jocutlineat d ad lined s x,italinea 4 x adlinedx n.Erga
parallelogrammis contentum ex lineis Lo n A eft equale
guadraso linea b xper 17 fexti-fod parallelogrami ex
lineis 2 4,x.x oft vationale, u modo probatis eft rationa-
le eft ergo quadratii linss b xi ergo linead x erit ‘vatio-
nalis.Er quidé[i ipfa hineainqua 4 x fueris longirndine
comenfurabilis line o widcft lineat nipfs #qualt; ra-
tionale tiic erit parallelogramis o per 20 huivs.Quod
J fueritlongitudine incimen(urakilis ipfilinea v, eunc
kinea 0 4,8 x funt vationales potentiasantis cimenfAra-
biles:ficigieur parallelograrismis oy erit mediale: Erga
e paral-

3 ¢
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parallelogrammii o 1 erit wel medialenel vasionale:fed
parallelogrammii oy eft aquale parallelogramme .
Ergo parallelogrammum « v eviz anr medialé aut va-
tionale. Quomodo autem reperiansur linee mediales
potentia tantum commenfavabiles rationale paralle-
logrammum continentes, isem. alie mediale cantinen-
tes, docebunt theoremata 28.¢5°29.

Vigefimumfeptimum Theorema. = .~

Mediale non eft maius quam nedizle’ fuperficie
rationali. - T I

Nam fifieri potefb mediale agfit- - = - -
maius 7u2mmedmle¢\-g[n«- ST R I
perficie rational quafir ag,.| -1 a5
&0 proponasur linearariona= ) - . |l
ls sy, ¢ modiali o g gquale® 8
Sfecunduin-lineam s applices - Foo R oo
surparallelogrammamdycn 1o
ins aliexum larws firsb.ipfian :
temmediali ey aqualeitéan> 1. -~ |20 L
Jeraswr parallelogrammisze. Y. < Lo
Reliquymergo Careliqguoxe: & = -
aquale eft.fed per pofitioniem s.acft rasionale,ergo ra-
tionale etsam eritx 0.Cumigitur mediale Siensruigue
wb,uyfity; aCaqualeipfitifivetiday aqualvipfizn;
medials eff exgo dtrunqriectiam Lo0u: ¢ feoundym I
peam rationalé' 3 applicarur.rationalis eft ergo usrdq;
linead o,su ¢ incovrmenfusabilis longitudine linea <2
por23buips.Eequonigmvationaleeft-a¢,ip15; aqua-
dex 3 rationalecriam etit 6, fecundum lineamras
T O i
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sionalem 2 wél ei aqualem ax a

r 9

applicatur:rationalis eft eigo v
lineas b,¢5 commenfuravi- |

Iy longimdim lincawsper a1 | S
buins fedlinea xx eft egualc = &

linea «:ergo hneasteft ra-
tionalis,¢y comenfurabilis lo-
gitudine linea «3.fed ¢ linea |
s wrationaliseft ¢ incommen. . |-
(wrabilis longirudine linea «2. ,
‘Ergo linea wveritincommen- . § . % :
furabilis longitndine linex x4 per 14 huius. Eff anté fi
cutlineasn ad lineam w4, isa quadrass linee vuad pa-
rallelogrammum ex «wn 8 perlemma fuprapofitii poft
theorema 22.Incommenfurabile eft ergo quadratum i
nex ux parallelogrimo exlineissu,n ¥ per-1o huius fod
quadrato lineasx commenfurabilia funt gnadrata li-
nearis sum0.ambo enim funt rationalia, we ‘modo pros
batum eft.Ergo quadratatinearum ¢ funt-incoms
menfurabilia parallelogrammo ex lineis « u,n 0 per 14
buius.parallelogrammo uerd ex lineis <n,i6 commen-
furabile eft id quodfit bis ex lineis «n,09 (habent enim
proportionem Jicut numerss ad numernm, nempe ficut
unitas &d binavik, aut ficut binavins ad quaternarii:
itaque per 6 buins [ant comméfurabilia)Ergo per ean-
dem 14 buius id quodfir bis ex lineis va,n  cft incommé-
farabilé quadratss linearum «u,n8.hoc bresing conclu-
ditar per corollarium 14 theoremaris Sed quadrata li-
vearum vt o id'guod fit bis exlineis « w,x 8 Jint
T aqualia
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aqualia quadrato totius line 4 per 4.frcundi.Ergo
quadratumlines 4 eft incommenfurabile quadratis li
nearum s w,u b per vy huins fed guadrasa linearum oy,
x 0 funt rationalia:ergo quadratumlinees s eftirratio-
nale.irrationalis eft ergo linea « 0.Sed modo demiftra-

-th eft ede[Je rationalé,quod fieri nallo modo poteft. non.
igitnr mediale maius eft mediali fuperficie rarionali.
o Vig‘éﬁhiu'mo&dudiri Theorema. -~

Mediales lineas inuenire potentia tantum cémen-
furabilesrationale confprehendentes. . .. .

Proponantur due rationales lin