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EUCLIDIS
ELEMENTORUM,

LIBER PRIMUS.

Ex traditione Federici

Commandini,

DEFINITIONES: .1

kY 1Y
g, Unlum efc, cujas nnfhe efe pm,wt
4 3vod magnirudinem nalkm-haber.:

2 C Linea verd d'('longitudo 'ltltiii:ﬂk

expers . Co o (NS
3 Linemfines funt pun@e. -+~
&

Superficies oft id 5 quod Jongicudi-
nem, & laditudinem tineam habee, -
Ut wel clarifime ba definitiones intelligantur | opevie pree
€iam eff bie adoertere o, In Geomietsia de éatantam raagutte: -
dinis [pecie ugt | gua in extenfione confiflit | -quague won-phae
¢35 gnam tres dimenfiones o longitudinem nempe ; latitadise
nem (7 profunditatem, babet. Sed non femper ymnes ba ¢jue
dimenfiones confidevantsr ; aliguando Asa tantom eavun<
-demn refpiciuntur, aligaande tantum ana . Si'igitut omnibne
‘tribns dimenfionibus predita confidvratur extenfis | foliduns

dicitur | fivecorpus s at i dua tantum earundem * .ongita}
“Benempe ¢ latitads) vefpiciantur | fuperficiei nomes for«

Bitur 2 fi werd nd unam tantum attendetur +( ad lengitudie
nem nempe ) vocatur-linea 1 dedque fi teymiinys limea cone

eipiatur | idea panilibabebitsy o Puntlumigttur | ut Fa .

clide) ait , nnllam bebes partrm , five magmhtudinenm |
Guia ternrinusef linea o illa namquees partibus | qua ver-
Jus lineam feremt , won effant estremum linew | adeogue ad
punilum ron pertiverint . Linea quogne omnis:lasitudinis
4 expers | quinestenfionls unans tantum dimenfispern ( bone
Zitudivem nempe ) mfuiddea claudit . T andem (uperficies

4_ anné

® <
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Enclidis Elems.

ol prafandisate tares , quia, Auas extenfionis continet Jie
menfiones , longitndinem fciliees , (7 latitudinems, Exbh
liguesr, gudm inawes , ((:Hlmlc fint Scepikorum argutia,
aqui Geonittria certitudinem in dubisins vocase audent 3 o4,
guod ipfa fuppenotdineas fine Latitndine 5 @ Fuprificies ommi
Profun.iitute carentes  qua aufguam funt . Falfum mum]uc

o8 Lac ¥ Geometria fupponi ; id tansune ipfa pofiulet , ut
""S indines , qua in rebus extenfis vowera funt fint latitudi
» @ longhtgdines uma cum latitndintus abfeur verd pro.
funll)an concipiantur o qeuad fierd poffe non off dubinm ; fie
in bmethende igtervalle , que Urbs ab Ushe difiat , ipfars

-~ Kantgm widrsm lengltudinem metimny , de caumlrm lati-

sadine nibil provfus folliciti ,

§. Superfizieifines funt lines . )

O.GRe&a linka ek, qum cx aquali futs incerjicitutlpune

is. |
. Hocel yin gua’ nallan) pusifum mtermedium ab estre.
“anils furfum | aut deorfuns | welbuc o aut illuc deflellendes
f"ﬁllm 3 in quis; wibilep Pexnofum . Definitur quogne ve-.
fo lings a0 Archimedes | quod fit brevifima omnium
gxgidwci pofunt apudo ad'puplism . E sontva linta non
relta eft o qua won ex aguali [uis interjicitur pundlis, vel qua
non £ft breviffima omninmague dsch poffunt.d punito ad pun-
Gum. . -
7- PJ@M fupuficies. qﬂ,, e :x zquali fuis interjlcitur
i§.e
off ; twius media pun.g eb.estremis fusfum decrfum
hh[ylundo non recedunt . Definitar guague Plans [uperfi-
ties, ut Here , gued fit illa 5 enjus omnibus partibus rella 13-
nuwcamggan poreR , vel.guod fit brewiflima omnium | qua

#adery bakent estrema . En.bisfacilé negotio cogrofcitur [~
20 ficies nop plana.guid fit .

3. Planusangulus eft duabos lineis in plano fe-fe cone
tingentibus , &.non in GireQum jacentibus , alterius
ad alceram inclinatio .

- dngulus igitnr nom in eceyrfu linearpm | fed in-earundens
mutns 1oslinatigpe. confifif « -Ocesirfus quippe linearum, oft
punitum . esi angnlorum proprissates.non competsing o gtiod
nempe dividi poffmg o augerd, aut mimores veRdi . Fates
itague 13 bac. Aefnitions., .angulump majorem o aut prizovens
1 reddi , fesni crura y fine linca, @ quibus conflituitur
dengiores, gut breviores fiant , {44 fi earsendem biatss , %t its

dicam, mgjoryant miner reddatur. Porrd motandum eff angu-

sm sd:mlu Imu ad werticem angwli goﬁu Aenotari , med
- - Avikss,



i L

T T e e TR

-y e

Liber Primus, t
tribus , quarsirs media verticom anguli denstats fir in 'fi-
gura prop. 4. angulus gqui fit 4 linels AB | A'C defignari’
poteft vel unica lltera A ad sjus versicem pofita , wel sribus

-BAC. ‘

9. Quando autem , qua angulum continent , rella lines’
fuerine , rectilipeus angulus appeliacar,

1o. Cum verdrecdalinea fuper retam lineam Infiftens,
eos, qui deinceps funt , angulos , @quales incer fc fece-
nit, reflus cflucergue wqualium angolorum: & qua’
infitic redalinga, perpendicularis vocatur ad cam,
cuiinfiftic, o - ’ ' T
Non requiritur ut daplex cenflitsuatur gugning adboc 4 ut

wnns rellusangulusbabeatsr | [ed (ufi-it animadvertere o f

Produila alterutra ex linels angulum conflituentibne , alins

& parte gltera nafcatur angulus priori agualls .

a1, Obtofus angulus ety qui major et recto.

12, Acutusadtem, quirelto e minor .

a3+ Terminus eft, qui aticujus e Bnis . o

a4 E‘iﬁ:_xu'.eﬂ 9. qua diguo , vel aliquibus terminis done:

tinethr, T o o -
a45..Circulus eft -ﬁgura plana una linea contenta , qua
circumferentia appelatur , ad quam ab_uno puncte

. intrafigaram exifiente , bmnes' red# linez pertinens
tes-{unt mqudles. T . '

#6. Hoc autem pundum centrum circali nancapatur.

a7. Diameter circuli et rea quedam linca per.cenes
trom duda , & exhitraque parcc § circumfereatia cir.

Fu" -terminata , qua quidem & bifariam circulum

ecat, " - ’

at. Semicitculusef figura, quz continetur diametro,
& ea, qum ex:iplz circuli cifcamferensia intercipitur,

49. Pordo circuli ell fignra , qua rectalinea , & circull
circuntferencia continecur.. .

Cireulus itasenevatyr , fivella Nnea gnoextremo [uo mae
‘Deute fias in opbem circumagatur, rella ipfa civeslum | extre .
mitas illius altera o qua in orbem agitur clremmferentiam
producet . Clregll clrcumfoventiam in 360 partes aguales
dlvidunt Geometra , quas gradus wesant , ob multas illins
-pumeri sommoditates ; unumguemqae porrd gradum in 6o
minnta, (G snumenodgye horam in 6o feeynda, G fic in ine
Foitim . Circulipevipberia anguli.guantitas determivatur;
Sinamgue fallo centro in wertice anyali civcalns deferibas
gar o circumferentia portio 3 qua inter Hlins crara in-
Bercipitar o riafdem guantitatem defignabit | ita ut quet

. R A 2 Jras



y Euclidis Blem, :
gradibas e tonfalit , tos corundsm exit angelus
20, ;{e&illnes figurg font 5 que redis continentar fi-
neis.
21. Trilatetz quidem, qum eribus,
22. Quadrilaterm, qua quataor.

23. Maltilaterg verd , qua plurtbus , quamamatuor 3.
&is linets comprehenduntar . ’ )
24. Trllatetarom figurarum  gquitateram eft. trizoga-

fum, quod eriatatera habet @qualia.

35, lofceles’, five aquicrure , quod duotantum mqualia
latera haber. . )
26. Scalenum verdelt, quod ttia Inmqualia tiabet lacera.
2y, Ad bac , trialaterarum figuraram, re@angalam qui-

dem ef criangulom, quod re@um angulum habet .

2%. Obtufangulpm e , quod obtufain habet angulum+
29+ Acutangnlum verd, quod tres acatos angulos habet.

B Bafis triangsli dicitnr fecundum op¥s apumgnodqur ejus
atus . I ’

30. Quadrilateriram fignramm -qfaltracem eft , quod

mguilaterum eff, & re®angulom. .

31.. Alceraparte longior fignra cft , qus se@angula quis
dem, aquilatera verd non eft. :
32, Rhﬂmbur,’\gnz'cqunatera quidem , fed retanpuls
non eft, ) '
23. Rhomboides; qua, & oppofita Tatera, & oppofitos an.
" gulos inter fe @quales haber, neque zquilatera eft , ne-
que re&angula. ) ) ’

34- Pratechasautem religom quadeilaters figurp Trae
pezia vocentur. - - L R
3s. Panallelz 5 feu zquidiftantes reft line fune , qua
quum in eodem fint plafio , ¢ ex nrradue parte Ia infi-
nitum proflucantur , ‘in neutram partem intér fe con-

veniunt . . ' . '

Vel Parallelarelia lisea funt | qua in'codem plano exi-
Pentes atringae in infiniium protralia agnalitus femper ime
gerpallis inter [e diffant [ Habentur aqualia bac intervalia
Penes perpendicuiares , gua’ intercipi Inter paralieias concis
plantur , ita ut inter fe omnes aguales fint . Ex quo pated
Egclideam parallelarum definitlonens o bisjns definitlonis
corollarism effe | nam fath [uiperqus ef notum dineas , qua *
femper aqualibus snprruallis interfe diffant numquam cone
egrrere , ' .
36. Pardficlogramriiam efl fignraquadrilatera,cajus -bina

oppofita bzerafunt'para"llgﬁ‘:,ﬁve»aguidm:uu’a .

2



Liker Primss. “v 4
_ Pofalae, five Pesishmees
5 Ruletur 2 quovis pan@o ad quedvis pandtom re
PO& quovlsp Pundta

am lineam dacere . .
2. Redam lineam terminatam in eontinuum , % dire-
&um preducere . .
3. Quovis centro, & intervallo circulum deferibere .
. Duw 3 Geometris bic priuntsr , fieri pofle eff manifeftuns,
awt [altem concipi poffunt st polfibilia , gmod [uffclt ad bos
0t admitiantur.Geometrica snim exallitude [ola contempla~
dieme ¢ft contenta 5 ac proinde guod clard | Gt Aifinii¥ | con.
eipitur., ipfa admittit . Al praxim [ufficit fi exalliffimis in.
Arumentls perfici poffint 1 qna yuidem inflraments , qua
tum ad bac o tnm ad omnia | gua in Ms elementi proponun .
7 gy problemaeta canflinends , [unt nicearia , [wut sirch
43, O roguia. o L

Ahiomata o few Communes Neiionts,

s U eidem funt aqualia inter b funt wqualia ; &
quod unoaqualium majuselt , vel minus, majus
quoque eft , 2ut mings altero zqualium ; & 4

« unumgqualiam majus vel minus magnirudine Pug-
Piam, akerum quogsse mqualiom eadem magpftuding” -
majus eft aur minus . N °

2 Et fi gqualibus zquala:adficianrur tota fune aqitstiy.

? Er Gl;ab xqnalibus mqualia suferantur ; religua (uns
eyualia. :

'S Er,f inzqualibus inzqualfa adjiclantur, tora funt fom. -
qualia.

. Et G ab inaqualibus aqualia auferantur , reliqua funt
inzqualia. : ' ) .

6. Qua ejufdem funt dupla , tripla yqmadvopla | &c. in-
ter {e (unt 2qualia . )

7 Etqua ¢juldem funt dimidla, tertlay quarea pars, &
inter {e funt @qualia. . ) ’

2. Et qup fibl iphs congronne, inesr fe fone gqgaafla .

¢ Totam elt fua parte magus. .

10, Dum rects linem (patium non comprehendant .

31. Dup re&z linea non habent fegmeatam commane,
& fi invicem fe fccent in unico pundla fe fecant o

r3. Omnes anguli reddi inter fe fune mquales.
Prebiersa dicitur propofisiogin gus aligudd faciendum pro

. A.z gomb



r Egclidis Eléim,
Ponitur at ef prima bujus libri, T heorema dicitar propefitie,
W qua vevitas nﬂgugoﬁmihn’, ub qusriabujus libri,

PROBLEMA L. PROPOSITIO I. -

ds dats reBla lisen terminara 5 trinngsium.
agnblaterum conflituere .

[t daea redta linea terminata

). AByoporret inipfs AB.crian-

- pulum mquilaterum conftituers.

-'_& * Centroquidem A intervalio au-

D{ A¢- 3 E tem A B circulus delcribacur
BCD. Ec varfus centro By inter.

: vallog; BA defcribatur circulus.
- .- ACE ; 23 pun®o C, in quo cir-
coli {e invicem fecant,ad &, B ducantar redia linge CAy
CB. aoniam igitor A centtum eR circuli CBD | erit
ACiph A-B aqualis. (1) Rur{us quoniam B.circuli CAE.
eft centrum ,erit BC mqualis BA . Olenfa eft autem 3
CA zqualis AB;uiraque igltur ipfarom CA,CBipli AB
eft zquslts . @m aatem eidem funt equalia.,. & intcr (¢
xqualiafont. (2) Brge GA ipfi CB et mqualis ; tres igi-
. tur CA , AB, BC inter fe funt aquales; ac propterew
tri ngulum -@quilicéram ¢ ABC , & conllicutum eft
in data 1¢8a Noca terminata A B, quod fec iffe oporeebat,

e

(1) debsse (1) Com, agt.s,

T et PRO.

o
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Liker Primus,

PROBLEMA ILPROPOSITIO!IL
Ad datum punlluim data vella linea equilerm relam

lineam poneve,

OV datum quidem pase
Qum A , data verdre-

2 linea B'C;ororice ad A
pun@umipfi BC rectali.
new zqualem retam 1
ncam ponere .. Ducatur 3
pundto A ad B reQta linea
AB.(1)& in ipfa conflitua-

tur triangulum equilaterum DARB, ( 2 ) prodacanturque
indircQumipfis D'A, DB relullnea AE,B-Fi1(3) &
centroquidem B | intervallo antem BIC ctrculus CG H
deflcribatur : rurfufque centro D , & intervallo D G de-
«feribatur clrculas GLK . Quoniam igitur pun&tum B N
centrum el C G H citcull,erit B C iph B°G sqnalis. (¢} \

Etrurfus quonlam D centrum eft circuli G L K, eric
D LaqualisD G: quarum D A eft ®qualis D B; relis
qua igitur A L religna G Biefl equalis. (§) Odenfaau

win et BC zqualls BG j quare ueraq; iplatam AL, BC )
=qualisipi BG. Quaautem eidem aqualia funt, & inter

fe {unt wqualia (8) Ergo ,. & AL eft gqualis BC . Ad da- '
tum igitur.pendtum A dats reda livea BC aqualis pofic. -~
eft AL. Quod facere oporecbar, - . . o

Aliter . Acclpocivelny Intervalium B'C; & tongre-d ins
tevvalis B'C deferibaturcivcnlus | ad ew’as elrcdmferentians
omnes Anftx 3 dao panile 4 due BC [ant sguales. Fas

coufrniiio geamntrica-eft per tertiam pofi
;i magis a:eommplats . ‘

slatum , ¢ ad pra-

(1) Poful.es (3) Primshojus. (3) Poftul.z.

(4) Definaage (5) Comacde (6) Comun.ts

PROBLEMA III. PROPO

§{TIO Nf.

Dyabus datls reBislinels inagualibns & wsajori miverk

aqualim abfcindeve,
Slnt datm dus rede lines inmquale

s AB,C, quafﬁ ma-

: jor 6z AB'; oportet & major! AB minori C mgualé re.
€am lined abicindere. Ponatur ad- A pundld ipfi C equalis
redlalinea AD; (1) centro quAidean A, intervallp augm

A

4

" (3) Exansccedente s

e ]

e T e



Ey AN Elem,
. A D circalas defcribator
DEF.(2 Er quoniam A cene
< trum et D EF circulierie
£ AEiph AD ¢qualis.Sed & C
‘ quuali: AD;utnagsigitur ipfa-
C, rwmAE, Cipfi AD aqualis
o= grit . (3)Quate & AEipfi G
equalis . Duabus igitur datis
rectis bineis inmqualibus AB,
) . C’, A majori A B. mincri C
®qualis abkeiffa eft AE. Quod feciffe oportebar.
Aliter . aceipe clrcine intevvallum mingris dataC 5 (5 in
majorem tranifer ex d n E . Hac conflrulia eadem vasione,
gHa andecedens eff geometrica o ’ .

(2) pofty. (;). €Com.Ro-1.

THEOREMA L. PROPOSITIO 1IV.
$) dno triangnla duo bateva duobas lateribus agqualie Ba-
beant, alterum alteri | habrant autem | (& angnlum angule
aqualem , gni agualibus refths lineis continetnr | @ bafim -
Bafi aqualem babebuns ; € triangulnm triamguls eguale
exit; (o religei angnlireliguis angmlis wawales, olyer alterd,
guibss agualio latera fubtenduatur .

- .t dwe_tilangule
P SABC,DEF,qui
. * duolatera A B, A Cduo-
_ bus Yateribus DE, DF
®qualia habeage | alterum
alteri , videlicet Jatus quis
dem A Blateri D-E 2qua-
le,latus verd AC ipfi DF;
& angulum B A C angale
€ D F equalem . Dico ;& baim RCbafi E F agualem
effe; & triangulam A BCm uale triangulo DEF; & re-
liquos angulos reliquis angalis equales, alcerumalreri,
quibus zqualiz hatera fubtendantur 5 nemp? angelum
ABCanguleDEF, & angulum A € Bangulo DFE.
Triangulo enim ABC fuperimpofitoip DEF , & pun-
&o quidem A pofito in D, -refla verd linea A B inipfa
DE, & punQum B pundto E congracr; quod AB ipi DE
fit equalis . Congroente autem A Bipfi D E; corgruety
& AC recta linea, relle linea Dl;,ct‘uam angu!u;l;“ -\g({.;
s qitare , & G congruetiph ¥ 3
£1 aqualts angulo EDF 1 quare , & C congruct ip ES




bl b

) Liber primms’. ) >
enim'rarfus rels Hinea A C zqu.listefl2a DF. Sed , &
punétum B.congraebat puncta E¢ Ergo, & bafis B Cbafi -
EF congruet . Nam fi puncto quidem B. congruente ipfi

“E,C verd.ipfi F, bafis BC bafi EFnon ¢ongruit; dua ree

Qa linea fpatium comprehendunt: qrod ficti non poe
telt . (x) Congruet fgitur BC bafis bah EF , & ipfi.mqua-
Yis eric ; Quare, & totum ABG triangulum congruet tori
triangulo D EF, & Ipfi eric mgpale ; & reliqulangull
2eliquis angulis.congruent , & ipfis mquales erunt; vi.
delicet angulas ABC an slo DEF , & angulus AE€B an-
,_u)o D F E. Siigitar duao triangula duo latera dubuse
ateribus qualia habeant , alterum alteri, habeant aq.’
tem , & angulum angolo aqualem , qui aqualibus redis
Nineis continetur : & bafim bafi &qualem habebunt ;. &
triangulum triangnlo equale eriv; & reliqui anguli re.
Jiquis angulis equales, alter alreri , quibus squalia latera
fubtenduntur: quod oftendere eportebat . i

-

(1) Com. no vo. :
THEOREMA 1I. PROPOSITIO V.
Zgnicrurium triangulorum o gqui ad bafim angsli iniser f#
funt aguales , O produltis aguakibas reftis Hneis. angnli,
gwi [unk [ub bafi inter fe aquules erums. -
Slr equicrere trianguluom A B C
A habens A B latus, latert A €
aquale , & preducancar in dire@um
iplis AR, AC rectz linez BD , CE3.
Dicosngulum qiidem A B Cangulo
A CF, angulom verd C B'D angule
- BC E Zqualem effe . Sumaturenim
€ inlinea BD, quodvis pundum Fe -
atquéd & majori A E minotl A ¥
zqualis auferatur A G-+ (1) jungan-
turque F C 3G B. Quoniamigitar
YA F quidem eflagoalls AG; A B
verd ipli A C; due FA, AC, duabus
, "G A, ABaquales (une yalrera aleée-
t;& angutam F A G communem continent 5 Bafis Igl-
tur F C bafis G B'elt aqualis; & ttiangulumn 4 FC
u&uale.{rianguh AGB & reliquianguli, reliquisane
is #quales erant , alreralterl, quibus gqualla latera.
“fubtenduntur (2 ). Videlicer angalus quidem ACF aqua-
: . A § ) lis

(1) TernHujus: (3) Bxpracedente, - .



Euclidis Elem, N
fis angulo ABG 5 angulusverb AFC
angnlo AGB . Er quoniam tota AF,
toti AG e aqualis, quaram A Bieft
&q alis AC ; erit & rcliqua BP reli.
qua CG #qualis, (3) Oftenfa et an-
tem FC aqualis G B ;: dua igitnr
BP ; FCduabus CG , G B aguales
fant, alterazlteri; & angulus BFC
#qualisargilo CG B ¢ e%tque bafis
iplorum BC communls;erge & trian-
gulum BFC triangule C G B: zquale
erit; 8 refiqul angul! reliqais ans

gulis aquales, alrer alceri , ‘quibus.
equalia Iatera fubrenduntur . (4) Angalusigicur FB:G
efc 2qualis angulo GCB ; & angulus BCF angulu CBG.
Itaque quoniam totus A B-G angulus teri angulo A C F-
&qualis uicenfusieft, quorum angulus CBG el mqualis
igh BOF : esit reliquus ABC reliquo A€ B-aquatis. (5).
& {.nt ad bafim A BC trianguli ¢ often{us autem eft , &
F B.C angulus zqualis angulo G C B', qui {untfub bafi..
Equicrurlum igicur triangulorum , qui ad bafim anguli,
inter fe func @quales, & produétis mquatibus redkis li-
neis , anguli, qui funt fub bafi 4, inter fe mquales erunt..
Quod-oftendiffe oporeebar .

. COROLLARIUM
L guilateium erge trianguium , etiam aquiangulum effr
40 umyne cwim ex ejus Lateribus pro bafi [uppofito , confide~
rarl porefl st triangulum aguicrise o cxjws anguli ad bafimy
inter fefunt aquales,

(2) Axioma.3. (4) Expracedente.. (5): Axioma.ge
THEOREMA 1I1. PROPOSITIO VI.

Strianiuli duc angull inter fo fint aguales | @7 agualés
angules [ubtendentia laterainter [o agualia evant |
Slt triasgolum ABC , habensangulum A B'Cangulo

ACB gqualem . Dico & AB latus laceri AC zquale.
efic. Siecaiminzqualisefc A B ipfi A C, altcra ipfa-
rom eft major: fit major AB ; atque & majori AB', mi=
Rori A C wqualisauleratur D B(1), & DC iu&gnur‘

. LA g

"

§a) Ten, huil{ll-



)

Liter Primas.. R [T LA
Quonlam igitur D Beft aqualis iph
AC; communisaurem B.Cy erunt
-duz DB, BC duabus AC,CB.aqua~
les , alcera aleer?; 8 angulus D B C
_mqualis angulo A C B.. Bafiiigicur
" DG bafi AB:ct mqualis , & triangu-

Ium D BG gquale tiangule ACB
. (2) minus majort 3. quod eft abfur~
\ dum. Non iglcar inaqualis et AB:
ipfi- AC ¢ ergo qualis erie . Si igltur
trlznPuli duo anguli Inter fe fine
: aquales , & aquales angalos fub-
. tendentla latera. Inter e @qualiacrunt: qpod demea-

fQiraffe oportuit « .

. GOROLLARLU M
L gniangnlum #rgo triancnlum, aguilastergm quaque tff,

-—(z) quare, hujus,

THEOREMA 1¥, PROPOSITIO VI,

I tadens veltn linga duatus e'fdems ve8is lineis altd-dia ve,
. Qe linea aguales, altrra alteri , vom conflitusntur ad a''ad

o . Atque .:Ill:zdwunﬂum s 43 eafdemn paries | esfdem | quos.
. gvima 1085ia linew, terinines babentes . :

! St}'per,reﬂa-A B conftirmantur ad:poudom quodiiber
C,duz reitz linem AC, BC. Dico fuper candem re-

{ &am AB, verfus partem ecandem’ € , non pofle ad alind
: punctum coflirui d pas alias rectas lneas qua fiot gqua-
Joslineis A DG, alrera newpe altcti,eot,demqpe habeur
Ses terminus, ac illm, Sine, fi fieri poteft, rellz AC, ADY
{ .etndent terminam A habsntes inter {e'gquates, & redla
7 .BC , RD ,cundem terminam B:habentes, later (e quor
's _que @quiles , & concurrentibus A C, B'C ad pandum.
' C,reliquadug A D, B:D ad alind pupllum, nempe D,
coaveniant . Aut igitur punétum- D erit in alteruerzre«

. Aarwm-AC, BC, avt intra i hanguluat ARC.  aut oxtra..

C A & $i




A

_Emlldl: Elers.

1 Sit pum@tum D in aleera ipfarum
AC , BC nempe in CA : ergo ex
hyrothefi A B iph A C erit aqua.
Hs, hoc eft pars zqualis totl,, quod
e%abfurdum ( 1 ).. Non igitur pun.
gym D.elt in alierutra iplatum AC,

2 Sit pupdum D. intra sriangulem
ABC, & duda reda C D, pro-
ducantur recta- B C, BD verfus
E, & F. Quoniam lghur in trian-
gulvACDlaterad C, AD, {unt
gqpalja , crunt anguli ad Bafim
ADC,ACD inter fe zquales (2). Eit

autem angulus A C D minor angule

E bcE ,.nempe pars tato ; Igheur , &

* angulus A D C, minor crit codem
angulo DCE: quaeanguius CDF pars ipfies ADC mal.
to minar etit eodem angulo DCE . Rurfus quiain trian.
gulo BC D ,latera BD , BC funt aqualia, erunt anguli
CDF, D CE {ubbafl CD aquales. (3) Oftenfum autem
foit , quod Idem angulus C D'R multo minor fit angals
D C E.Idemigicur angulus C D B, & miner eft angealo
DCE, & cidem aqualis , gpod et ablurdum Non igitur
pundtum D efl intra triangulum.

3 Denigne fit extra triangulom.

cD pum'}un:l D:Dudta CD , gquum
in triangalo A C D litera AC,
AD fintgqualia, anguli, ACD
A D C ad bafim crunt aqnales; fed
arigulus BD € major eft angubo.
&DC ; ergo major quogseric angulo
ACD ; quare multe major eric ipfo
B'C D, qui minor eft angulo ACD,
" Rurfus quoniam in triangulo BDC,
latera BC, BD funt &qualla angult
2d bafim BDC , BCD crant equales ¢ idem igitur angu=
Ins BDC, major , & &qualis eft angulo BCD qnod;ﬂ ab-

or-

{1) s%.9. (2) s.hujus (3) shujus.

e e mmememw e

——

~y
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i . Liber Orimus ¢ 13
furdum ; non igiter pon@um D cffe poteft extra triangu-
lum ¢ fed oflenium quoque et , quod neque in alserarra
ipfarum AC, BC ; neque intra triangulom effe poteft;
¢erpo non ad aliud atque alind pun@um cunvenivnt re@ay

! AD, BD, quam in iplum pondtum C,qued erat &e. ',

[ - THEOREMA Vv, PROPOSIT{O VIIL, -

‘f St dup triangnla dus latera dmebus.lateribus aguslia bee

beant, alterum alteri: bateant antem, G bafim baf agume
Itnscrangulam queque, qui agualibus Jaserihus consinetur,
angulo agualem Babebuny. .
Slnr' duo triangala A B C, gEF, qua duo latecz A B, -
A'Cducbusfareribus D E, D F aqualia habeans,
alterum aleeri; ut fit A B quidem aquale D E , A G ve-

N 13 ipfi DF : habeant autem , & bahim BC bafi EF zquas

kem . Dico angulum quoque B'A € angulo E D F aqua~

kem effe . Triangulo enim A B € fuperimpofito D-EF
A D trjanguiv , & punflo quis

demB pofita inE’, recta

verd linea BC in EF:con.

gruet & C punlam puns

&o F, quoniam BC iph

EF cft aqualis.Iraque cons

¢ \F gruente BC ipft EF ; con=

gruér & RA,ACipGsED,

. "DF;fi enim bafis quidem BC bafi EF congraitylatera gue

' sem BA,AC lareribus ED, DF non congraune , {ed pers

L mutantor; wt EG, GF +confiicuentur incadem vecla Be

mea , duabus eifdem redis lineis , aliwdue rella linem

zquales,alvera aleeri, ad alivd, atque alind punélam , ad
cafdem partes,sofdem habentes cermi-

ANG DX nos s mon confirountur antem ,utde-

monftratwm efi3{s) non igirur 5 G bafis
BC congruit bafi EF , non congrotnty
& BA AC latera lateribus ED ), DF}
congruenc Iglror . Quare & angulus
RACangulo E D F congruet, ifﬁ

B =it mqualbis . Si igitar duo triangala,

\ due larera, duobus lateribus mqualis

' habeant ,a'seramalteri ; habeantaorem y & bafm bafi

2qualem ; angwinm guoque @qualibus Jareribus conrens

tum angulo sqnalem-habebunt 3 quod.demonfirare opar<

tebat .
. co-

. .
o

-

PO,

(1) In antecedemes

-

Y



" * Bacdls Elom,
cCoRozLARIU M

Eo ipfs demsnfioations bnjas propoficionis collightur , 1elts
@503 angulos ad bafim inter [t aguales , slteram nempe | ale
Wiy Eo-totans sriangmium tethsriangnlo aguale .

PROBLEMA 1V. PROPOSITIO 1X.
Dutame enguiam reliSlinesm bifaviam [ecare

A X Iﬁ‘dcnm angnius nﬂi{ "neb':.
y AC , itaque ter-ipfum ol-
Sariam {ecare.;?:m:t':ln lli:na AF
quodvis pan@um D; & Ylinea A C,.
Ipfi AD zqualis anferatur AE ; (1)
jonftaque D E, conlituatur inca
trizngulom squilaterum DFE ;.(2)
& A F jupgatur , Dico angulum:
BAC drech lines & F bifarkam
fecari.Quoniam enim AD eft zqua-

C\lis AE ; communts autem AF : dus
. . DAy, AP dumabus E Ay A F aquales
funt, altern. alterl ; & bafie BF aqpalis bai EF
angalus igitur DAF angulo EAF eft aqualis . (3 ) Qpare
dutas ingalas reftilineus BAC Lrelta linea AE bifatiam
fedus ¢ft; quod facere opostebat , o

CORGLLARIUM

Eluc patet goemode angslns [isaripoft in aguales; ane
Sniot 4 B0 8, e fingulasnimitum paries iteriim bfecands,

v A FPraxis. Centre 4 , gliocumgse jntees
" wablo-abfcindantut aguales 4 D, A E;.
" Evciveine non variaty , #x eentrie:D;, @

in F; vedladgitar dulia A P angulum.
dasum DAE bijacabis., .

v [

.

FRG

s

1) test.hujng, (2) y:.ﬁuius. (3) Esx antccedente.

N

R— —

E dus defcribantwr aveas [o e fscantes

]




Liber Privitr, : s
PROBLEMA V. PROPOSITIO X. . -

Duatam seflam lincam terminatam bifariam fecarto
: It darta 1efa linea- rermivata
AB, oportet ipfam bifatiam fee
_care. Conftituatur in on trian~
galum aquilacerum A BC ; (1 ) &
“fecerur A C B arigalus bifariam res
RalineaC D () Dica A Bre@am
S lineam in pundto-D bifariam fecarl,
v Quoniam enim AC eft =qualis C B,
communis autem ‘CD H duw AC > CD duabus FE » ch
wquales funt; altera alreri : & angulus ACD mqualis an-
galo BCD, bafis igitar AD bafi BD eft mqualis. (3 ¥Ee
ob id recta linea rerminata A B biferiam {ecta eft in puns
&o D: qued facere oportebat . . : e
'y Praxis, Excentro- A ad gtndeis inter=
wallam o qued tamen dimidiam linéa
eacedat defsxibantar. dtio arcar | wnus
fupersid | altey Infesnd-; (7 excousre K.
; ad ideminteruallum al¥i duo ereusdes
lineentur | qui prioves [icont in C & Fo
Relfta igitur dufta C E gropsfitam 4 B

Yifaviam fecabltn .

c

¥

- 1) pei.hujus. (3) Exantezedente. (3) quarshnjoh

PROBLEMA V1. PROPOSITIO XI.
Dataielia linea & piinfts in i’[‘n\ date ad selter
. angnlos rellam lineam.dueere .

ltdata‘refa finea A B, & datuth in fpfa pundum C
oportret X puncto C iphi A Fr ad I'tﬂ'}l angolos redam
lincamducete . Sumarur i1 A C quodvis pundom.
D,jpfiqgue CD mqnalls ponatar CE,
» ©  (#)&in D E conflitpatvrriangu.
lum @quilateram FDE | (2) & FC
jungatur . Dico date redts linem -
A* 3 punito C in ipfadate, ad
re@os anpules dullam ¢fe F GC.
Quoniam enim G D eft aqualis
CE , & FC communis ; “mééu'

o

{») fec.hujus. (2) pro bujus,



& . Exelidis Elmi.
B¢, CF duabus EC , CF aqualesaltera alter] ; & Bafis
. D Felcaqualisbab F E ; angntusigitur D CF anghle

ECF eft mqualls, (3)& funt deinteps. Quando autem re-

&a linea faper rectam lineam infilrens, cos , qut deinceps
{unt, angulos @quales inrer fe fecerie , ractus eft arerque
#qualium angaloram . ( 4 ) ergo urerque ipforum DCF,,
FCE cft re¢tas . Date igitar reélee linem A B Apuncto in
fp(a data C ad reétosangulos dudtaeft FC rega linea,
Quod feciffe oportuit . )
'l'f: Praxis.« Ex psnfo C. alftindantuy
‘wtringue linea agualts C D' ,C E ; ¢
o contyis D, (? E ad quodcumgne in.-
tervallum deferibantur dmo arcus | fes
eantes fefein F o ReBa namgue dus.
s EC r1it perpendicmlaris guefita

ED CEB ,
(3). oft.bujus. (&) Def.zo,

'PROBLEMA VII. PROPOSITIO XI1.
Bnper datam velbam lintam infinitam d'dato puniie , gnod:
ineanonep , perpendicularem relam bineam ducese .
Slt data quiden: -reda linea infis

nita A B, datum vero punétum
€, quod in €2 non eft, Oportet
“fuper dacam refkam lineam infini-
ramA B, Adato pun@lo C, quod
| -in ez non eft 4 perpendiculirem
refiam Hneam ducere . Sumator
enim ad alteras partes i fius A B’
: rectip linem quodvis pundam D42
& centro quidem € | intervallo autem C D', circuius
deferibatur EFG : (1) & EG in I bifariam {ecetur;
(2) iungmzurzue CG ,CH, CE:. Dico fuper datam re~
&am lincash in

enim zqualiseflt G Hipfi-H E , communis aatem H-C,
duas G&,

teri 5, 8e-bafis C G eft mqualis bafi C E. Angulws igjeyr
@G HC.angnlo RHC eft agnalis,(3) & fune dﬁnccps&m

’““K‘A
'(t), Poftuliz, (a) ro:hinjus. (3 ) otibujuse..

nitam AR, ¥ date puacto €3 quod in ed:
non eft , perpendicalarem C H dufdam elle . Quoniam. -

RC, duabus EH, HC'mquales funt, alrera 2t

Bt At nenas audnt o

-
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: ‘ Lider Primag. 73
autem refla linea fuper re@am lineam infiftens , eos, qat
deinceps funt, angulos , @quales inter fe fecerir, redas
eft urerque &qualium angulorurm, & qua infiftie reda li-
nen, perpendicularis appellaturad eam, cui infifrie § ( 4)
ergo fuper datam reftam Maecim infinitam A B 3 dato
pmde C , de ia e2 non eft, perpendicularis duda els
C';L Quod facerc oportebat . . o .

Probe appofuit Enclides banc parsiculam , infinitam 1 §
#nim finlta ¢ffet linea g non femper \ad eam perpendienlaris
Adei paffes ex punBlo dato, guod in en non ¢fi; ut fi data fithbe
nea fiuita BE, non potept 3 panlo C' ad tam perpendicularis
ducl, nifi indefinité prodysatur in diveBum wirfus A y ad boo
88 circudus poflis deferdbi, gwi camn.[esct 3 Gty E. -

Praxis . -Cintro falls in € | @ indire
valle quovis | defcribantur duo arime .
Basam fecantesin A% B, Tum cens
tvis A D eodem intervallo  aut alld
Siplacnerit s adil Aue agens deferibame
tur fefe focantesin'F . Refla duflad
punito € adpunflum F evit pespime
dkculavis quafire 5w patet ex Jemome
Sfratione prop.

— - v -

§s) Defso.

THEOREMA VI, PROBLEMA XTI -~

LuunsveBalinea [uper yeflam confifiens lingam angulos fou
cevit | wel duos relBos ,vel duobus rellis aguales eficier o

RE&: énim linea quzdam A B fuper redlam CD cone

fiftens angulos faciac CPA, ARD. Dico CBA

ABD angules, vel duos rectos cffe, vel ducbus redtis

®quales. Sienim CBA eft agualisiph ABD , duo red

. - funr; (_‘:‘) ﬁVn minus , dacatar 3
R A, ridoBigli CD ad rectos angulos
BE; () anguli igirur CBE . BRD

"~ funt duo redi. Ec quoniam CBE,

- duobus UBA, A B F et 2qualis,
communis appenatur ERD ¢ érgo -
anguli CRE, EBD tribus 2ngalis

. CBA, ABE , EBD funt aquales.

Rurfus queniam DB A zng?l\is
(114

—

1) Defzo, (2) proaze
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b o Euclidis* Elens, )
eft equalis duobus DBE , EBA , communis apponatur
ABG; anguli igitur DBA,ABC tribus DBE,EBA,ABZ
squales fune. At oftenfum eft angulos quoq; CRE,CBD
cifdem eribus equales effe ¢ quis verd eifdem (unt @qua-
Yia, 8 inter fe aqualia funt ;.( 2 ) ergo , & anguli CRE,
EED ipfis DBA, ABC funt aquales: funeq;CBE,END-
dog recti anguli 3 igicar DBA, ABC duobus re&is zqua-
Yeos erunt;ergoquum recka linea fuper re@am lineam con-

fiftens angulos feceric, velduos rectos , vel duobus 1éétis

wquales efhcier. Quod oportebat demonfrrate ..

C ORO L L APRTIA-
v Sipliresrella, quam una, eldem refla infiffant, anguli-
qui funt s funt omnes duokms reltis aquales. Patsé ex demone
Sratione s .
"z DW%ortim anguloram o qui funt ab wna vefde, qua alterd:
Tufiflit , wuno cognito | cognofcitur o &7 alius. ; aguantur enim
JAmaul duobus reilis, quare anins quantitate cognite , alte-
vins gwantitas evit'vefidnunr ad dsos re@os . Duovuinm an
“em angulorum velorum gquantisas eff 180 graduum | quie
o003 metitur femiperipberia | ut patet fi faflo centre in B
& quotumgds ntervalle cirenlus dsferibatur LQua de
ve [ oanguli ARD guanticasef gi, 110. angulus 4 B. C.
o1it 70 gn . )
3 Sidna vélla [é mutsd [ecuering 5. quatwer-anguli | guor
sonfitpnns | guciuce reldis funt agnales , dmo enim [unt ex.
* Jopeviori parte, duo ex infeviors .
" & Omunes anpulk civea unm psnfiam eonfiitut) gnatuar
-golis funt aguales;; guia aguantmr quatuer angnlis relis,
i finnt @ dnabws rellis lineis fe mutud fecantibus..

(2) Aszloma. 1. )
THEOREMA VIi. FROPOSITIO XIV,

8% ad aligiam reliam linvam, atgne ad puniium 3o ¢a, dise
erlla-linea now ad eafdem partes pofita , angules 5 qiide.
inceps funt, dusbus rellis.aquales foceving ; lpfe wlia binen
on AireBnm fibi invicem erunt ,

) D aligeam enim re@lam lineam A B 4 atqhe ad
. n&um in¢a B, dumreQa lines B C, B'D non
ad eafdem partes pofiem, angulos , qui deinceps fune

ABC, ABD daobus redis sqnales faciant . Dico Bg gvf:

= 7

— e St et Al o daptproin? wrn <>
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€ B in dite@um effe. Sienim BD non eftin directum
ipfi CB,6¢ iph BC s dire@um BE.Quoniam igitur reda
nea AB (uper relam CBE confiflir,anguli ABC, ABE
A duobuf re@tis fant aqoales. (1) Sed &

anguli ARC, ABD fuur mquales duobus
redlis; anguliigicuor CB A A B.E iphis
CBA ABD =zquales crunt. Communis
auferacur ABC . Etgo réliquus A BE
reliquo ABD cf mqualis , minor majori
qued ficti non potefty. Non igitat, BE eft
in directum IpiBC . Similiter oftendemus neqde aliam
anpiam efle , ptater BD 1 ergo C Bl ipfli BD . In dire-

_¢him erit . Siigitur ad aliquam re@®am livesth, arque ad

pundum in.ea, duss refa linez nen dd ealdem. partes

,gﬁtg, angulos, qui deinceps funr, duchss reftis zqoales

cerine , ipf® reltm linca in diredum Gibi Invicers
¢runt. Quod demonfirare oportebar § ' .

(1) Exantecedente, - LT
THEOREMA VIN. PROPOSITIO VIL

83 Auarellallnea fe invicem [ecuering | amgulos, gni ad
wersicem (unty intws fo aquaies o fficions ., )

\ Uz enim redz linem AB , CD fc invicem fecent in-

puntoE. Dicp angulum guidem A E C angulo

"D EB, amalom verd CE B anguic A E D gqualer

effe. Quoniam enim reftalinea A E fuperreflam CD

‘wenfificns angnlos facit CEA, AED ;. erdnt hi-duobue -

redis wquales. (1) Rurfus quonlam
1¢dha linea DE fnper re&am AB confi-

AED,DEBanguli zgnales duobus re-
&is . Oftenfum avtem eft: anpoles.

* quoque GEA , AED duobus rédis efle
wquales. Anguliigitur CE A, A ED
' angults A E D, B E B aquales fune.
Communis auferatur AED . Ergoreliguns CEA religuo
BED efl zqualis , ( 2 } Simibi ratione , & anguli CE B,
DEA aquales offieaduntur . Siigitur duz reétg linez fe

invicem fecuerine, angalos, qui 2d verticem funt, ggua~

les efficienc, Quod -c(!cndu: opustebat,. - Tﬁ £or

-y

v

€1) 13.hujus.  (2) jcomncte

~

< facic angulos AED , DEB, ¢rant




2 Euchidis Eloom

THEOREMA IX. PROPOSITIO X V).
Omnis sréanguli, sune latere produlte | exterier angaius utre-
_ane interiore, & éppofito e major o :

SIr triangulum ABC , & unumiplusktusFCad D
predacatnr . Dico exteriorem angulum A C D utro-
_que interiore, & oppofi te-, videkicer CHA , & BAC
‘Mmajorem effe . Secetur enim AC bifariam in . s(1) &
fun&ta R E praducatur ad ¥, pona-
turgs ipfi BE aqualis EF , jungatur
preterea FC, & dada AC ad G gro-
_ dacatur. Quoniam igitur A E qui-
dem eft zqualis EC , B E verdiphi
EF,duz AE, EBduabus CE, EF
 amquales {unt alrera aleerd : 8 angu-
tus AEB angulo FEC ¢ ft aqualis,ad
verticem cnim fung s babs igirur -
A Baqualiset bafi FC; & ABE
triangulum, trianguio FEC; & reli-
qui angali reliqnis angulid xquales,
alver aliart.) quibus equalia laceras
. fubcendantur. (2 ) Ergo angulue
. BAG eft aqualis angulo ECF . Sed
E C D angaius major eft ipfo ECF.
Major igitur oft angulue AE D an-
gulo BAE . Simtbiceracftafinea BC
bifarizm {e&a , oftendetar etiam PCG anggjus , hoc eft

PN

"7 ACD angule ARC major. Omnisigitur txlangull, une

latere produdto ; exterier angulus utroque interiore , &
sppofite major eft. Quod oportebat demonftrare .

g

(x) zo.hujos. €2) ghugus,

THEOREMA X. PROPOSITIO XVIL
Omnis srianguli dus anguli duchas reliis minowes funt , gwe-
mode:umiyus fumtd, - -

. Sh triangutum ABC . Dico ipfius ABC trianguitdnos

angulos quomoducumque fumtos ducbus redkis mle

. noresefle . Producatar enim BC ad D: Et quoniam

wianguli A B C exterior angulns A C D major ef ibre.

siore , & oppufitc A BC : ( 1 ) communis apponatut

ACB: Argali igitur ACD,ACR, angalis ABC,BCA ma-
- jores

{3) 16, hujus, "

O PP e ki . A . o




Mr Primus «

&quales duobus redis. (2) Ergo
ABC , BCA duobus re&tis {une
minotes.Similiter demonfirable
mus,angulosquoqsBAC, ACB,
ftemque CA B, ABCducbus
tedis minoresefle . Omnisigl
: cur erlangull duo anguli duobuse

re&tis minores (ant , quoniodoe
‘camque {amti; quod demonfirare oporiebac.

-/_caxozz.A.xif.

A r Unia tantam bines peipendiens
‘dayis & dato panflo ad ieBlam lineam
duci potefi « Nam fecus , fi ex punite

‘A4 adveitamws B.C dasperpendicniases

2 AR ; AC Aselpaffent , affent in trian.

c B 282 in aligue triangnio unus ane
Zulus evit re@us | vel obtafus | religai

a0 orceffarid eruht’ atadi's fecos enimiersimt w trhangulo

Ans angali ast agnald s wut nsajores dvobus rellis . )
(] . 3 Siabaliguo punfio A relfalinca
A B ebligud incidentis in CD, perpen-
Riculeris A D inipfam C D incidat,
44 ad partes anguli acati ABD cadut,
Nans fi caderet adpastes angali ABC
obtafi ; effent intriengalo A B C dus
- semeion 2831 ACB, ABC maiores duokus res
C' B D B15;gr0d ef cquira propofifionemn
: - 4 Onwirs anguli trianguli aguilate.
2.y € dpa anguli sriangnll equicruvis | qud funt ad kajine,
[nnt acutl s nans emnes anguli srianguli.aquilatert | & duo
angull ad bafimtriangali aguicraris funt inter [c aquales,
guare acuit omneiefe debent | [ecus enim ¢fent duo angald
Ariengnli majores, qut agnales Asvbus reflis .

~

”

£23 13. hofosa

n
jores funt.Sed ACD,ACB {unt .

giio 4 B C duoanguli B, C , dudbue -
et wonnles; qued-eft abfurdym.. . .

¥
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THEOREMA XI. PROPOSITIO XVII1.
Omsnis triangulimdius latus majgrem angulum [ubtendie.
SIt triangulum ABC habens lacus A, C larere A B ma-

fus . Dico , & AKC apgulum angulo BCA majorem

efle. Quoniam enim AC majus q&quam‘A B,ponztur
ipgaB xqualis AD , & BD jungapur. Etquonlam trian-
n, - . fu” DG oxserior anpu--
us'eR ADB | ericis major
interiore,& oppofitoDCE:s
(a) fed ADB 2qualiseft *
. iph AB D, qudd & fatus
ABlateri AD fit mquale;
{2 ) majur igitnr et 8
ABD angnﬁus angulo
- ‘ A'CB; quare A B Cipfle
ACB multo mnajor-etic. Omnis igitnr eriangali majusilas
‘t‘m onajorem angulam fubiendis : gyod oporeebat demone
rare. L R

e TR, -
.-

'{__t)‘ lﬁ.‘huiﬂt: £2) ;hu)ui o _,

THEOREMA XII. PROPDSITIO XIX.
©Omnis triangali major angolas majus lapus [ubtendit o

\ ,S!t-tri'angn!um ARC majorem
‘\J -habens ABC angulum anga-~
1o BCA ..Dico, & latus AC
dazcre A B majusefle . §ionim
-nop ¢ft magus ;vel AC eft gqua.
leiphi A B, ve! ipfo minus. K.
qualeigitur non-elk : nam & ao-
: ' gules A BC anpuls ACH 2§ha
Us eBet; non eft anrem » non igitor AC ipfi AB eft gqua,
e . Sed nequeminus; effet enim & angulus A BC angas
1s ACB minov 1 aequi non efe: non jgitur AC minus , cft
dpfo AB : oltenfum aurem eft noque equale.. Ergo AG
Ipfo AR clt majus. Omnia igityr eriangnli major angules
wnajus lacus ubtendis, quod apertebat demeonltrare .

COROLLARIUMN
Colligitur ex hac propofitione emninm riBarum AD |, AC,
ARB.qua i punfls A ad D B reflam @uci pofunt , minimam .
ofe perpendicalarem 4. B . LQuamenim sugulue A BC fit
. wellua
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: A_ velius  quilthes alis ACB , AD B,

Prit dcutud © quare Jatns AR, angu-
_Aum acurum ACB , vl ADB fubtens,

Aews minusef guolibes AC, AD | guod
opponitur angmloreldo B . Et Dine pae

snlaris ; qua duel potep 3 punkie guen,
D C piam ad.aliguam relam’| perpendicn.

- davem o e menfuram interenlli y guod
o intes conBlum guodsiam, Gt aliguem rellam . s

THEOREMA XiII. PROPOSITIO XX.

Omnis trlanguli due Latera veligue majeva funt , guomodes
eumgue fumts, «

S.-h enim triangulum ABC - Dive
Ad dpfus. ABC triangili duglatera
reliquo majora-efle, quomodo-.
ocumque fumta ; videlicee larers’

"~ quidem AB, AC majoratlatere RC;
Tatera verd AB, BC majoraiatere
AC : & latera BC, CA majora iplo
AB. Producatur.enim B A ad pun-
< B &um D ponaturque ipfi CA 2qua-

. tis AD ;8% DC jungater . Quoniam

dgitur DA eftequalis AC, erir & angnlus ADC angulo
ACD equalis. (1) Sed BCD angylus major-eft angulo
A C D: angulus igitur BC D angulaAD C ¢ft major.
Lt quoniam ariangulom eft D C B hahens B C D angus
lam majorem sngule BD C.; majorems gutem angulum

A

" umajus latus {ubtendir 2. {2 ) eritlatus DR latere B8 C

-majus; Sed D B eft aguale ipfis BA, AC, quare lacers
-quidem A B, A C majora funr latere ¢ B : fimilicer
oftendemvs, & larera guidem AB, BC.majora effe latere
JCA: larera verd ‘B.C,-C A iplo ABjmajora. Omnis igltur
sriangnli duo latera-teliquemajora fyng , guamaedocume
que ?Emu; quod oftendercoporeebac. . -, |
Tnrmsediat? papot- hac-propofitio exidea velia lineny grieme
attullmus ¢ drchimede . .
e - THEO- .

f{a) §hijus. (2) .Ex amcecedente.

10t (5 ex 0 | guod anica fit perpendie . . -
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THEOREMA XIV. PROPOSITIO XXI.

$1 Aterminis unins leterds trianguli dua relalines intra
confiituantur | ba religuis duobus triangali: later ss mi-
-mores quidems exang | majorem werd angulum comginehunt .

B, C dumrelz linea intra conftithtantur B D

Ikhnguﬂi enim A B C in uno latere B C 1 terminis-

DC ..Dico BD, DC reliquis dwabus erianguli lateribus
A B A", A C minores quidem effe ; majorem’

verd continere angulum B D C angulo
" BAC. Producatur enim BD ad E . Et quo-

niam omnis trianguli duo latera relizuo
fant majora {1) erunt triangall A B E duo
latera BA, AE majora lavere BE; commau-
nis apponatur E Ciergo B A, A Cipfis BE
E C majorafunt. Rar{usquoniam C E-D

grianguli duo latera C E , E D funt E;ajori i

fatere CD, commanis agponatur DB,quare CE, EB ipls
€D,DB tunt majora . Sed ofrenfum eft BA, AC majora
effe BE ,EC. Mulro igitur BA, AC ipfis BD, DC majora
fant . Rurfusqooniam omnis crianguli exterior angulus
inreriore & oppofito eflt major ¢ ( 2 ) eric criangull CDE
exterior angulus B3C major iplo CED. Eadem ratione,
& trianguli ABE exterior angulus C E Bipfo B A Ceft
majors Sed angulns B D C oftenfus eft major angule
C E B. Malrofgitur BDC angulus angelo BAC major
eriz.Quare fi & terminis unius Tateris teiangali dum reda
inea intfa conftituantne , ha reliquis duobas triangull
lateribas minores quidem erunt, majorem verd angulum
tontinebunt, Qiod demonfsrare aporcebat.

{1) Exantecedente. (2) xi.huju: .

PROBLEMA Vill. gROPOSlTIO XX11.

Ex2 tridus ve Bl lnets | qua tribns reédis linels - datls agaales.

fint | triangulum confiltaere . Oportet astem. duas relia
qua majores effe- | quemodocumgue [umtas ; quoniam
ommis triangmti duo latera religno majosa fant | gwomedo-
ewmgue fumta . T (s :
Int tresdacare@m lineg A \ K |, C, quaram duz reli-
qua majores fint,, quomodocumque {umem , ut fcill=
4 cse
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cet A, B, quidem fint majores quam C ; A, C ver b ma-
fores quam B; & pratcrea B, C majores quim A, . Itaque
oportet ¢x re&is lineis qualibus lpfis A , B |, C criangn.

< e

Tum confitnete. Exponaturaliqna rela linea DE termil-

Wata quidem ad D, Infinica w& ad K, 3 ponatur ipfi

Quidem A £qualis DF, ipfi verd B mqualis FG, & ipa 'C

mqualis GH: & centroF , interveilo autem FD circulus

Befcribacur DKL : (1) rurfulque centre G, &:intervalle

GH, alivs circulus KL H defcribatur, & jungantar KF,

' XG. Dico ex tribus redlis linels gqualibus iplis A, B, C,
eriangulum KFG conftitucumeffe . Quoniam enhn pune

| Bua'F centrum e DKL citeall,, eric FD equiln FK.

] Sed FD cft zquilis A ergo, & FK ipfi A cft zqualis.

t  Rorfusquontam pundum G centram eft circuli LKH,

. arit GH 2qualisGK . Sed GH eft ®quslisC: ergo, &
GK ipfi C zqualis erit. Eft aurem & FG zqualis B 3 tres
igitur redts linez X F, FG, GK tribusA, B ,C 2quales

unt . Quare ex tribus rectis linels KF , FG ,GK , qua

¢ funt gqualestribus datistedis lineis A , By T, triangu-

' lumconflitutum et KFPG . Quod facere opartebae .

. EHabetur ex'bac propofitient medus defcribeni trionginm

i quod fit aquilatermm | dato alteri triamgulo
Prasis . Non requivitur, wt integri cienli deforibamsnr | fed

fuflcit fi Axo avems in K fefe [ecantes defignentar., G relie
gua fiant | ot in propefitions

{1) tert.poftud,

l
} PROBLEMA 1X. PROPOSITIO XXIHI.
| AR Astam veBiars linsam Cof 4d datum in ea puniinm , date
| angnle reflilines wqualem angsinm vellilinenm
) conftitnere .
Sh data quidem re@alinea A B, datam verd In ipla
punttyin A;& datus angulus tnec’!ilinem DCE.Opos-

.'egt
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recigicnr 3d datam re@tam lincam AR, & ad dacum in
¢ ponitum A, dato angulo re@ilineo DCE, ¢ jualem an-
L tedilineum confituere . Sumantur in wrraque
fpfirum CD, CE qusvis pandta D,E, jungatarque D £,
& ex tribus re@is linels-, quaegquales fint eribus C D,
DE, EC triangalum conflituatar AFG, ex pracedenti;
ita ut CD fir gqualis AF
& CE ip6 AG,& DE iph
GF . ltaque quoniam doas
DC, Cr.duabus FA,AG
gquales {untyaleera alteri;
" & bafis DE ¢ft gquais bat
~ FG: erit,& angulas NCE
an&ulo F A Ggequalis. (1)
Ad datam igitue redam
. & lineam AB , & addatum
tweapandam A , darc snguloredilinee D C E gqualis
angulus re@itincus coaftitatuselk FAG , quod facqre

sportghat .

o)

c Praxis. Centgoin C 4d guodenmyne

Intervaliam C D arews deferibasuy

B E; Etcentroin 4adidens nter.

: wellam Arems deferibatur FG , ex

B que F H pars adfcindatur agqualls

D aresl ED (o a4 A ag HreBa Aacpe
A H,

<

"

.(,1) ochbugus., - .
~ THEOREMA X¥. PROPOSITIO XXIV.

81 dgo trisugnia diue lgteva dusbus lateslhns agnalia by
Beant | altisums slterl , anguinm autem angnie majorens,
aniaguailibug yeliis linela cantinetny o Gf bafim bafi majp.

©_tem bebebant. ) .

Slnt duo triangula ARC,DEF qugduo later2 AB,AG

o ducbus lareribus DE, DF gqualia habeant, alterum

‘sdoert, videlicer lacus quidem AB gjuale Jateri DE, la:

2us verd AC;qnalt’ BF . & angulus EAC angulo LDF

%it majer. Dico,& bafim BL bafi LF majerem cffe. Quo-

plam gnim angulus BAG major «ft angilo KDF ; conitls

. - L
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tuatur 2d teftam Hoeam D £, & ad punflum inea D,

inguto BAC ¢qualis angulus EDO, (1 )ponaturque alce- :
rutrl ip(arum AC, DF ¢qualis DO, & OFE , FO jungaw-
qur , Iraque quosiam AB quidem eft ¢qualis DE,AC ves
: : . 13ipfi DO; dux BA, AC
duabus ED , DO gquales
{one ,altera alterl ; & ahe
gulus BAC eft gqualis an-
gulo EDO '+ ergo balis BC
bafi O ef gqualis. (-2 )
Rurfus quoniam gqualis
eft DO ipfi DF.& angulus
E  DFO angulo DOF ¢qua-
liserits (3 ) fed angulus
DOF majoreft angulo EOP ; ergo an{ulm DFO cedera
major erit + angulus anrem EFO angulo DFO eft major;
ergo multd major ipfo EOF. Et quonlim triangulom et
EFO, angulum EPO majorem habens angylo £OF:mas
jori autem angulo majus latus fubtenditur, (4)eric & lan
tus EO latere EF majus ., Sed EO lacus eft gquale lateri
BC: crgo, & BCiplo EF majuseric, Siigitur due
triangula duo latera duobos lateribus gqualia habeant,
aleerum alter? , angulum autem augnlo maforem , qui
gqualibus rectis lineis continecur ¢ & bafim bafi majorem

habebu #tt. Quod oportebat demcanfirare .

- S =

- W @ B, Tt LT

—f

R

(1) Exantecedente, (2) g.nart.huiul& (3) s-hujus.
€4) ig:hujus. . ’

THEOKEMA XVI PROPOSITIO XXV..
83 duo trianguls dmo laters .duwpbus lateribus agualla ba-
beant , altesnm ahterd  bafim werd bafi majorem ; (& angs-
Jare angnle | gui agwalibus lasevibus continbssr | majorem

Babedunt «
- Int duo triangafa ABC,
: 4A D DEF,qug duolatera AB:
" A C ducbus lateribus

DE, DF ¢qualia habeant
alterum aleetd, videlicet Jaa
tus AB gquale lateri DE &
Jatus AC lateri BF 1 bafis
autem BC bafi kF fie ma-
jor. Dicoyk angulum BAC
B a _angu-

>
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angulo EDF majorem effe . Si enim non eft major , vel
¢qualiseft , vel minor. ZEqualls autem non eft angulus
BACanguloED F¢ cffet enim , € bafis BC bai EF
¢qualis. (1) Non eft autem ¢ non ightur gqualiseR BAC
angalus angulo E, D ¥ . Sed neque minors miner enim
cﬁgt & bafis BC bafi EF . (2) Atqul non eft: aon igitur
angulus BAC anguto EDF eft minor . Ofcenfum autem
eft,neque efe equalem. Ergo angulus BAC angylo EDF
necefiarld major erle. Siigitur duo eriangula daolatera
dunobus lateribos mqualia habeant , alterum aleeriy bafim
verd bafi majorem ; & angulum angulo, qul gqualibus
Jateribus cqntinetur , majorem habebunt . Qued demog-
firare oportebag . '

(1) quarcdinjus. (2) Exantecedeate.

THEOREMA XVII. PROPOSITIO XXVI.

S dpa trismgula duos angulos dwobus angalis aquale; bap
beant , alteruns alteri , unumque latm s sni laréri agnaley
wel quod agualibus adjaces angulls , wel guod uni agnas
Jium axgaloram [phtenditay , G religue latera veliguis
dateribus aguaRia , alterum alteri | € relighm anguluvw
weligus angule agnslem babetunt .

Int duotriangula-A B C,
’ S DEF, qucncgiuos angulos
ABC,BCA ducbus an-
gulis DEF, EFD ¢quaies
hibeant, alterum alcedi, vi-
delicet angolam quidem
AB(": ggua{ﬁban ﬂo DEI:,
. : angulum verd KCA angunlo
Hek F El’-g‘Dr habeapr autem ,
wnum L.tus uni lateri gquale , & primom ,'quod mquali-
bus adjacer angnlis, nempe Jatus BC lateri LF. Dico, &
feliqua latera reliquis lareribus ¢qusiia habere Jalterum
aleeri, latus fcilicer A Blateri D E, & latvs AC iphi
L F, & reliquum angulum®B A C religeo angulo EDF
gqualem . S{enim ingqualitelt A Biphi D E , una infa=
£ym major eft. Sit.major A.B, ponaturq,GB¢qualis DE,
& GC jongatur . Quoniam igitur FG quidem eft gqualis
PE,BCverd iph EF , dugs GB, BCduabos BE , EF
,@quales funt altera alteri: & angulus GBC gqualis anges
Jo DLF ¢ Bafis igicur GC bpi DF eft gqualis 1 & GBC
; teiag-
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solangulun triangnlc DEF, & reliqn! angull relighils
angulis gqu:les,aﬁet alteri, quibus gqualia lacera fubren-
duntar. (1) Erge G CB angulus eft gqualls angule

. DFE. Sedangelus DF E -

; i ' | angule B C A ¢qualis poni-
c ~ turtquare , & BCG angulus’
angulo BCA eft zquallz,:ni-
nor majori,quod frerl non po~
reft.Nongimr ingqualis eft

. ABIpGDE: .ev_gBo ¢qualls
> eritt Eft autém & BCgqua-
wedus AR, BC

fame s rert e gt
duabus DE , EF equales funt , altera alteri | & angulus
AIiCmuali; angnql?w DEP : bafisigitur AC bafi D_ , &
religuus anguimsBAC religuoanguloEDF eft gqualis,(2):
Sed rurfus fint latera, qom gqualibus angulis {fubtendiitar,
egualia,ut AB Iph DE.Dico rurfus,& reliqua latera rel «
quis lateribus mqualia effe; AC quidem lpfi DF,BC verd
1pfi ET:& adhuc reliquum angulum BAC religae angale:
- EDF gguslem. S} enim ingqualis cft BC ipfi B F , una
ipfatus major eft , fir major RC, fi fieri potef1; ponarure
que B H ¢qualis E ¥, &' A H jungatar . Quonlam Igitar-
BH quidem cft ggualty EF, AB verd ipli Di3 dus AB,;.
BH daabus DE, EF gquales funt; alreraalteri, & angu--
Yos gquales continent . Erge bafis AH bafi DF efc gjnar-.
Ms, & ABH triangulom ceianglo DE F , 8treliqui an-
guli reliquis angulis ¢qnales erunt , alcer alverl , gpibus
@qualia laters fubtendintar . (.3) Mqualisigicur eft ans
gulos BHAangule E¥FD, Sed EFD: eft ¢qualis angalec
BCA : ergo , & RHA angalas angulo BCA eft gqualiss-
Trianguli Igitur A H C exterior angslus BHA aqualls
eft Inceriori, & oppofro BCA,quod fieri noh potefi. Quas
e non inmqualis efe BC ipfi EF s qualis igieur . Efc ays
tem, & AB ¢qualis Dt dug igitur AR,RC duabus DE,
BF gquales funt,alcera aleert, an ulofq;ggules cGtinent,
Quare hafis AC gqualis efe bafi DF, 8- ABC triangalam
4 ggnale eriangulo DEF, & reliquas angulus BAC relique
ulo EDF ¢ft gqualis. Siigitar dao triangala duos an-
ghlos duobus angulis gquales habeant , alterum aleerr,
nnumque lacns uni laterl gquale, vel quod gqualibus ad -
Jacet angulis 5 vel quod.uni ¢qualium angulorum fubten-
ditur ;& religua latera rellqnl;; lateribus ¢qualia,alierum.
: 3 alte-

&), quart.hiwjux (2) quarndmjes (1) quarthojus,

r"""“\a———- e T 2 Aot -
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alteri , & reRqoum angulum reliquo angulo ¢qualem ha-
bebunt. Qaod oportebat demonferare .

THEOREMA XVIIL. PROPOSITIO XXVII.
35 iw duasrelfat lineas vells linea inchdens alternes angulos

intey fe-aquales fecerit , paraliela evunt velda linea .

N duasenim redtas lineas AB, CD, reda linea EF

incidens alrernos angulos AEF 4 EFD qquales inte¥

fe faciat, Dico e&tam lineam AB ipfi CD parallelam ef-
{e, Sicnim nomelt parajlela, produ@e A B, C P vel
ad paregs B, D convenient, vel ad pariec A, C . Predu-
cantar conveniantqae ad partes B, D in pundo G .
Itaque G E F eriangult exrerior angulys A £ F major
eft interlore , & oppofito EF G . (1 ) Sed & gqualis,
guod fiari non poteft : non iglewr- A B, C D produdta

K

ad patees-B, D bofivenient. Similitér demonfirablene
neque cenvenire ad partes A , €. Qua verd in neutras
pastes conveniune . parallelm inter fe funt. (2)Parallely
fgirur eft AB iph €D . Quare £ in daas reQasfineas re~
#a linea Incidzns alternos angules inter fe gqualesfeces
rit parallelz tuzer fe crunt redw lines., quad oftendete
eportebat. :

T (1) 16.hujus. (2) Def34. )
TMEOREMA XIX. PROPOSITIO XXVIIL

Siin dnasrellas lineas volla linea Mucidens éxteriorim ansme
lupé ingeviori ; @ oppefite | € ad eafdem partes synaiem
Socesit ; wel interiores , €f ad eafdens partes dwopns reflis:
agnales | pavallein eyunt iuser fe vefla linea,

N duas enim rectas lineas AB , CD re&a linea EF in-
cidens eatsriorem angulum LGB intetistl, &ﬁoppr
o to
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fico G H D gqualem faciar; vel inceriores, &ad utﬁ...
partes B G H,G H D, dacbus redlis gquales. Dicore-
&tam lineam AP reda CD parallelam effe. Qxlxonhm.m
k- G B angulus gqualis eft angulo GHD , angulos autem

EGBangulo AG H;
) 3 ( 1 )erle, & avgulos
& . B AGHag:o GMD

aqualis; & {ane aleer-

‘ L] par:f!-la_ igicur el

Y o AB ipfi CD. (2)Ruz-

) N D {as* quoniam angali
: -, BGH,GHD duobes
u\? ' redisfunt gquales, &

funt AGH,BGH
qqnales duobas reftls (3) ermnt apgull AGH , BGH an-
alis BGH, GHD ¢quales. Communis auferatur BGH.
.eliguus igitur A G H cft gqualisteliqgno GHD: &
fupt alterni. Ergo A Biiph C D parallela-eric . §i igicay.
in duas redtas lineas redta linea incidens exteriorem ane
?nlumlntetloﬂ o & oppofito , & ad eafdem parres ggug.
em fecerit ; vel Interiores , & ad eafdem parees ducbas

reftis gyualesyparalielm erwne inter fo relhg linems Quod
demonftrare oporsebac,

33 fupponamnsreom A X cliea yoalism © sxsromiinty

Faa B vel tamillums inclimart vesfas lineam €D , patet | a4.
gulvw B G H minotew fierl | ac proinde smgules B:G H,
D HG kot eafudwedas refiis effe minores ; adrogue linens:
AB, CD nm amplius efe pamlivias | @ fprodnzaniurvev-
fus B, D, tenders comourtere . Qua &b ro paffumas tangusm
Prmem | ¢ cortmm bic admittere | fi in Anasvellas lineas
ipeidat aliare@a | gaa cfeiat dnes angulos interes. | G ad
safdem partes confitutei nuimeves dwabns reldis | easvefias
limeas parallelasnon-efe | 05 coneayveve werfus ram parsem,
strfus guam anguli dushus veBis mineres veperiontar 5 gnod
guamis Enchides inter propefisionts prr [e notas revenfuers,
omnes tamen. Gepnotr @ non fine demenfirasione admirtant.

- ' X THEO:
\' {t¥iqtojun () Esameecedents, (3) r3.dnju

| -
l .

.
\ T e ot (s e A g S ey Sy

s hmapm—
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THEOREMA XX. PROPOSITIO XX IX.

Zn pavalleles seBas linsas 2eBa linsa incidens y (2 alterso
angeins inter e aquales ; @ exteriorem intevieri, & op-
pofite , @ adeafdam partes aquilem ;. & inteviores | &
aBeafdem partes Awobus siRis agpalesePaicts

IN parailelas enim redas lineas AB;CDredla lineain,
cidat k. F. Dico alternps angulos AGH, GHI intern:
fr ¢quales ¢fiicere; & caretiorem £ G Ry interiori , & ad
eaidem parres GHI gqnalem ; & Inteviores-, & ad saf:
dem partes BGH, GHD duobus redis ¢quales. Slenim
ingqualis eft AGH, iph GHI), vnus ipforam mazjor eft.
’ Sit major AG H- Er
queniam A G H.anga-
lus major- eft arpale
. @HD; con muaisap-
onatur BG ™ angoe
’ s’i igitus AGH , EGH»
€ D avpilis BGH ., GHD;
- - m:jares funt , Szd an-
o l“f\;\ gl AGH, RGH funs.
?ualcs duobus reélis..
€1)Etgo BGH, GHD angyll funt duobus redtts mmores,
Qum veid.4 minuribos, gwam Snt deoredi , In infinitum-
producuntur refte linez inter.{a conveniont . (2) Ergo-
redwm linca AB, CD in infinirum produés convenient-
inter fe: a1qui non conveniunt, cum parallela penantur,
Non igitur inggualis eflt AG H anguinaangnio G H D:
Quare. neceflario cfr gqualis. Aogulus antem AGH’
gqualis eft angnlodE G B:(3) Ergo,& £ G Bipi GHD:
gqualis erit . Communis apponator ﬁGH « Apguli igitee
E G B, B.G H funt eguales angalis BG H, GHD , Sed®
EGB, BG H gquales {funt dacbus redis. Ergo, & RGH;
GHD ducbus redtis gquales erunt . In parallelac igitor
edas lineas redalinea incidens , & alteracs angulosin.
ver f¢ equales; & exteriorem Interlori, & oppofitoy & adt
eafdem parees gqualem ; & interiores o & ad ealdem par.
tes duobus rcells gquales efitcler. Quod oportcbat déw
monfrrare. :

B

THEO-

3

L1) s3.hujus. (2) fchage, (3) 15.hujos
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THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXX,

, L2na eidem vella-linea [ant paralicls | (& inter fo-
parallcla erunt.,

_ B It utragne ipfy:
- ¢ S rum AB,CD ipii:
. g ! R Fparaliela. Di-
& )y F: €0, &AB‘?GCD/'

e parallelam effe.dncis
g : . dat enim in iplas res
€ kK "...-__..——-—D &a linea GK:Er quor
o niam in parallclape
rectis lineas A'B .-
R F, reftalinea GKineidit, angolus AGH angulo
GHF cft gqualis.Rurfus quonlam in paraliclas re@ s lié.
neas RF, CD, re@s linea incidit GK, gqualis eft GHF
angulus angulo G K'D. Often{us ancem efe’y &-anpulas -,
A% X-angule G H F ¢qualis; ergo, & AGK ipi GKD»
gnualis erit; & func altersd 1 parallclaigitur eft AB iphi
| GD Ergo qua cidem relta linea {onr parallclz, & thteer
{e paralicls erant, quod oportebat demanf{trare ..

PROBLEMA:X. PROPOSITIO XXXI..

Pyr dstam- pavnm date. velfa 1mee - pasallelany: -

. vellam lineans duceres
It datum quidem pun@am A, data verdiredla lines:
B C. Oporcee-per A*pan@um ipfi B C rede linea~
parlielam rectam lineam 'ducere . Sumatur in B C,,
quod vis pundtam D , & jungarar A D confritnatorque:
) ‘ ad re@amlineam DA& ad:

N sunflum indpla A, anpule:
2 . A'—~--Y4‘ADC ¢qualfs angulmD}g&E..

. (R & in dire8amipli £ A

4 reéta linea A-F producatur, .
" . Quoniam igitur in duas res-

4 . - € s lineu%C, LF rellalia
L " -nea A-D incidens aleerngs

: angulos EAD, ADC inter-
fe ¢quales effctet, EF Tpfi BCszra\hla erit. (2.) Per dae

tsm T

(V-33.hojus (3)2zboffise. -




24 : a Ewclidis Elere.
tum iglturpunlum A | dats reftz linez B C parallel
duda ¢lt re@da linea EAF; quod fucerc oporte batp. ¢

h A Praxli. 42 4 23 D ducatzr A D Cess.
tro D guocungue intevvallo DG de.-
feribatur arcus HEG . Rurfus centre
A ad idem intervallum defcribatur
alins arems 1L @ quuo abfcindatar pars
1X eqaalisaremi GH | &7 ab A4 per
K ducatur AKE , qua erit faralicia

guafise.

~

" THEOREMA XXII. PROPOSITIO ¥XXIL

Omnis triangull uno Tatere p,.a.:a. exterior angulns duobwus.
‘intevivrilus | (f oppefitis eft agualis ; (7 trlanguli §73s ine
devioves unguli dnobsus vellis agualesfum . -

Slt triangulum ABC , %
onam ipfius latus -G

in D producarur. Dico
angulum exteriorem ACD:
duabus interloribus, & op-

fitisCAB., ABC, ¢oqua-
Eom effe ; & trianguli tres

BCA , CAB ducbus redtis effe gjuales . Ducatar .o, per
pundlam C ipfi A B redalines ,parallclaCE.{ 1 ) Er
quoniaar AB ipfi Ck parallela elt, & in ipfas incidit AC,
alterntanguli B A C | ACE loter fe gqualesfunt. (1 )
Rurfusgooniam AB paralielaeff CE , & in iplas incidis
tedla linea BD , exterlor angulus ECD interior} , & op-
pofito A B C clt gjualis. (3) Oftenfus ancem eft angulas
ACE gqualis angn‘o BAC . Quare totus ACD exterior
angulus gqualis ¢@ ducbus intetloribng , & appofitin
BAC, ARC. Communis apponarnt ACR. Anguli igicap
ACD, ACRtribus ABC , BCA, CAB gquales func.
Sed anguli ACD , ACB funi gquales duobus redis. (4 )
Etgo & ARC, BCA ', CAB duobus redis gynales erant,
Oumnis igicur triangull uno latere produdo exterior ane
_pulus dugbws interioribns, & oppofitts efi ¢qualis; &
trianguli tres interlores angaM duobus redlis gqualss.
fant. Quod demonftrare gercchat . co-

D interiores angulos ARC,

]



lalhr?vimx;. ”
CEOROLLART S

» Tresangull cujnfenmane triangali fmel fumpt’ trifus
angulis-alierluseviangali fimnl famtis funt aquales . Doua-
e fi duo anguli in ume triangulo dustns amgnlis in altere:
syianynie, aus finguli fingolis | ast fimul aguaics fuevine,
opian: tortinseertio agualls evit «

v Shin tviangulo ewus angulus ef velus , vellgui-funs:
ncwtd . Et intriangule aguicvare fi angalus aqualibus latos
sibus comprebinfus fuerit vellus o, velignl ad bafim [unt fe:
miredY | quia aguales [unt Ipter [e | G mnicom eonficiune:
wellum . ' B

3 In triangule fi unus angulus dasbus angulis- fuerit:
agualls , 15.erd- reiins, guia dimidiom duoram relloruns.
sontinet, ) .

& Ip wiangule cognitis Auobus angwlls | cognejcitur guo~
gue tertims | quia refidunm off ad Anosveilts

s Trtanguli aqaiidter- quilibet angulns tertiam partems
duorum velorum | five duas tertias unius velli continets
quia omnes angsli aguilaterd triangull imer f¢ funt sguides.

Enjrs propefitienis beneficio cujusitber figura pl na vell):
Uinca five internd., five exterai anguli-( H mempe guiFsuve
produdlis figsera lateribus ¢x unatantum pavte ) guot veilos
eonficlant:, praclard innetefelt . Reguls proangulls internls:
ef bac 2 Ommts fimul angsdt cujufenamone figwre by 120222
Bos facinnt, guot Intern, demtis gnatusr . Nam ft:3 punlo.
guopiam intra fisuram ad omnes angules. fignra ducantsr
velta lines , Rafigaram feeabunt intottriangnlasy quet funk
Iatera-, quorsam fingula ficiunt duns rollss s quare Pis tot' ame
Lok redli babertur | guot lateva | & quibss fi anferantur gus -
tuor 108i , H mumpe qui fung cirea- punitam , A gne dullw
fuwt 1efia \ guigne 41 angslos figura nom pertimant | religui
bireotvellierant demtba quntuer, guek latera, Roguls pron
“angulls externls et bac . Angullestern] cojnfemmgne figw:
ro guaruer efrinng seflay. Nam guilibet externus eam in.
seomo fibh: adjacents cffiit duos sef6r; evgoamues emternii -
eum internli Bs tos re3s faciunt quot laterat fed orumesina
ternbfunt | ex demstnfiratls y s sos yeBl1, qual Intera.dootis:
guataor ; exge externi gmnes guatuor efficinnt reflos .

B & THEO-

(1) Ex sntecedente, (3). 29.5ujan. () :9&:«;3«;..
{4} 13.hujos.




6 T . EwiDils Bims '
THEOREMA XX}i1. PROPOSITIO KXXIIL.

Qe agnslcs , @ paralicles ad cafdem partes cons.
juugunt yelalinea, (o ipfe.aguales ,
. parglieiafunt .

Slnt mguiles, &.parallale AB 5 CD:, 8.iplasconjus-
ant ad,ea{dem parces refia linew AC,BD.Dico AC
D mqualcs, & paraliclaseffc . Jpngatur enlm BiC.
Erquoniam A BparallelacR €D, in ip(;afqglnc:dit BC, .
alternianguli ABC , BED 2q afes fone . (1) Raorfus.
quoniam A Beft at};alis €D,y
- communis autem BC, dum,
_!Bm, BC duabuy B, CD.
" ! {une axquales ; & angulus,
ABS zqualis.angule BCD..
. Bafisigitar AC bafi B D eft-
=qqalis; wriangalumque ABE
D triangulo BCD: &ereliqai aan
S ) guli reliquis angulia mqyales.
erant , alter aleer] , quibus £qualia fatera fubtenduntur.
(.2 ) Ergoangulus ACBrangulo CBD eft w!‘;:galis. Er-
quonlam.in duas re@aslineas AG, RD redalinea B-C-
incidans, alterpos angulos ACBy, CBD zquales inter fa.
sfhicit , parallela ¢k AC ipfi BD . (4) Olenfa autemed,
& iph: gquslis . Qox igitur mquales , & parallslas ad cafe
dem parces cenjungung redta linew , &qiple zqyales , &
pptallela fune. Quod oportcbat demonfirare, .

“¢a) 1a.hujus (1) 4hojes (3) -27:hujus.
THEOREMA.XX1V. PROPOSITIO XXX1Vx

Paralislogrammorsm. [patiorsm laters , qua.ex-o0ppofitey.
& angult, inter fe aqualla [unt ; . Alameter
ca lifaviam fecat
Jlt paralieloarammam ACDB, cunjas.dameter. BCy
i Dico AC, DRyparallclogrammi latera , que exop-
pofito, & angalos inter {¢ mqualia effe; & fiame-
tram BC ipfum bifarlam fecare. Qaeniam n.paraticia,
¢ AB ipf CD, & in Ipfas incidic.re@a limea BC; angali
alierni ABC , BCD inter fe mquales funt . Rusivs gae.
’ s mizm




Isber Primatn

ST A © g
nlam-ACIph BD parallelaeft,, & inipfas incidit B C;
alternianguli ACB,, CRD aqualas{uatinter{c. Dug.

igitur trianguda funt ABG,
CRD , qua dvos angalos
ABC, BCA-ducbus angalis

alttnmlaluri : & ;mum la.
tus- uni lateri @quale y quod-
eftad aquales al:wnlo: ‘u?r'lq;'.
commune BC . Efgog& re.
liqua latera reliquls lateribus.
mwanalia habebunt alteram alvert , & reliquum angalom
relique angulo equalem ¢ zquale-igitar eft Jatus quidem
AB laceri CD : latus verd AC ipfi BD, & angolos BAC
angulo B D C equalis. Bt guenfam angalus A BC cft:
gqualis angulo BC D ; & angelos € B-D angule ACHy
<rit cotus angulus. A B'D egnalistotit ACD. ORenfus
astem eft, & angulos BAC angu'o. BDE gqualis. Parals
felegrammorum (gitar fpatiorum lacers,qua ex appofito, .
& anguli , inter fc gqualia fune . Dico ctiam diametrum .
<1 Wtariam fecare.. Quoniam.n. gaualis ¢ AB iph €D,
communis antem BC | daw AB, BCduabus DC, CB?
gqyales {une., altara aleerls & angulus ABC gqualiscft
angulo BCD : bafi igknt AC bat DBxqualis . Quare,,
& triangnlum A BC triangulo BCD gjualeerit . Erpq.
djameter B C parailelogrammuom 4 C D B_bifariam fe-

-cat. Quod opottebat deapnfitace-, . :

53 anguloram pavadlelogrammi anus of ‘velius | religmd .
guoque erunt seldd | qula anguli gui june [uper codem lageve
dAwebuy rellis funt agnaies, Vdeogue mno refle , veliguus selins .

- a¥is, G -anguli oppofiti fantdnter fe aguales.

THEOR EMA XX¥. PROPOSITIO XXXV,

Purallelagramma in cadem bafi, - in e¥fdom pazallelis.
} confitogn | inter fo agualia [uvt s .

s{nt raraltelogrammum ABCD, ERCF in eadem bafi
) BC,&In cildem-paratielis AF; BC conllituta . Dico
" 'ABCD patallelegrammaom parallelgramme EBCF
#quale effe .- Quoniam enim paraliclogrammum eft
ABQD gomalis et AD Iph BC. Eadem quoque ratione,
&EF cRgualis BC; quare & AD iph E P ¢jualis erly;
. Ancom4

RCD, CBD aquales habent,

-



.‘!' 1 DE Rachiis Blew,
communls DEt tota igitac AE tot] DF eff gqualls; ofts
wem , & ABgjual)e éc +Epdue LA, ﬁduabus
D, DC gquales funt, alte-
raaker); & angulus F D €’
equalisangulo k AB , etre-
rior Interiori ; bafis gicur
L B bafi F C cft gqualis , &
EAB trianglum gquale
eriangulo ¥DC (1 )commu.
- me auferatur P G E. Reli.
quiiigitor trapes' T ABGI
teliquo trapezio EGC F- .
¢ft gquale . €om mune apponarur GBC triangnlum . Er-
o totum parallelogrammum ABCD toti parallclograms
mo L B C F gquale erit .. Paralielcgramma igitor in ea-
dem bafi , & In cifdem pavillelis coaflituta inter fa-
gqualla fone . Quod:oportebat Jdegionitrare..

(1) & hujus.
THEOREMA XXVI. PROPOSITIO REX¥VI,.*

FParalltlegramma in aqwallbos-bofibics , & in tlfdmm
parallelis conpitusa intes fe gqualia Jont;

. QIne parallelograms
A Sma A‘BCD,E%GPR
in equalibas bafibus
BC,FG & in cifdem-
parallelisA H, BG
conflituta .. Dice pa-
raffelogrammum A B’
€ D paraltelogrammo:
E B G Hgquale efle:
Conjungantar enim BE ,€ 5. Et quonfam gqualisedt
BC iph PG, & PG pfi LHjerit & BC ipfi £ H'gqualis;,
funtque parallele, & tpfas conjungunt B ,CH': quz an-
“tem gquales , & parallelas @ ealdes: partes conjung nt.
gquules , & paraliel (unc: (1) c-go L BL &8 & gquales
1.:nt, & parallele : quare EBEH panallelogramninmed
& gquale paralielogrammo A B'C D ; hafim enim ean.
-dem haber BE, &.in cildem parallelis BC , AH tondic

taie

(l Yar ){05“.- - .
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. Liter Primwus.. 39 .
tuiear (2) Simill ratione , & & FG H parallelogrammum
cidem paralielogrammo £ BCH.cfi ¢quale . E go parals
lelegrammum ABCD parallelogrimmo EFGH gquale
eric . Parallel gramma igheur in gijualibus baGbus , & in
el{dem parallclis conticnca inter (e {unt gqualia. Quod
aportebar demonflrare,

e

G2y Ex antecedente .
THEOR EMA XXVI[. PROPOSITIOXXXVIS

Triangula in-cadem bifi , & i ifdewm paraliells.
" conpitmia inter fe pqualia.funt .

Int triangula ABC,,
DCB in cadem
bafi BC & -in ¢ifdem
parallelis AD , BC
confliztuta Dice ABC
wiargulem triangule
DCH ¢quale effe.Pro-
' ducatur A'D ex utrae
: . que.parte in E F pone

&1 & per B quidem Ipfi C A parallela ducatur FE ; per
Cverdiph B D parallela € B( 1 ): parallelorammum
igitur eft uerumquedpforum . ERCA  DBCF, & parale
lelegrammum £ B C A cft ‘xquale paralie! grammor
D EC ¥ ; eténim in eadem fune bafi B C, & in cildem
parzllelis BC | EF ; {2) ellque paraliclegramimni quidem
:BCA dimidium ABC triangulum ; com diamerer AR
tplum bifarlam fecet : (3) pataliclogrammi verd PBCF
dimidium triangalum DBC; dtamerar .n. DC ipium bie
fartam (ecar . &la autem ggualiom dimidia , inver-fo
wqoalia funt(4) Brgotriangulam ABC triangule DBC
ef gquale. Triangula igitur in eadem badi , & tn eifdem
pavalitils comftituta Inter {e gqpakia fnnt . Qued oparte

b demonitrase o :

EHE G-

€1y 1¢ Kojoe. (o) yylivgax (3 3‘33%’«»
€4) 7. com, not.




- Bwelidic Etms
THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO - XXXVIIN

Tylaninlatn 'laﬁl-;"-nlun:., €in cifdom parallelis .
sonfituia, inter fe funt ggnalia .

.xSInr triangula ABC,.
DEFR in gquslibns .
bafibus, BC , EF,
& in eH{dem parallelis
BF, ADconftitaca,
Dico A BC sriangu-
- lam triangulo DE P
mquale effe . Prodoca.
tar snim AD ex uirar
que parte in G, H pur8a:2 per B quiden ipfi CA pari ¥
lela ducatur B G , (1) per F verddacatue FH paraticla.
iphi D E. Parallelcgrammum igicur eft ntrumque ipfe-
ram G B C Ay DE F H. Atqueeft pirallefogrammunm:
B BCA<¢junale parallelogrammo. DE F Hiin ggualibus.n.
funt bafibus BC, ER , & u eif{dem BF , GHparalleliss -
{2) Panallclogrammi verd G B € A dimidinm ek ABC
triangelomgnam diameter A B iplum bifariam fecau (3):
Et panallelogrammi ' E F H*dimidium ef triangulum
DEF; diameter enim DF-ipfom fecat bifiriam:que av~
sem equalinm dimidta , inter fe mqualia fune . (o) Ergo:
< HBL triangulom trianpulo DEP eft aqgale . Trisngals.
igltur in xqualibus ba Gins,&, i eifde m parallelis contti-

tata,inter fe.funt ¢qaalia: Quod demonfitate-oporrebat. .

"(2) 12dujun (2] 36hujas, (s)-34bujes
{(4J 7. com. not.

THEOREMA» XXiX. PROPOSITIO XXIX/

Toiengule quﬁa iw sadem bafi | €7 advafdem pavees.
conpitata in eifdenw guogne funt paraliclis.

. Slht wquaifa triqagalz ABE | DBC in eadem.bafi R-C "
conftituta , & ad cafldem parees . Dico , & in cifdem.

parallelis efic . Jongatoriv: AN, Dico A D paralles

Tam-effe ipfi BC . Sienim non:efl patallela , ducarur pet-

A-pundtom iph BC parallelare@alines AE, & EC jun=

gatur;gavalds igjens e@.ABC tslangwlom triangule EIBG; .
. n




Ril & Primus, .

in eadem enim eft bag ’fc,
& in cifdem B€, AE ,pa.
rallelis. Sed A B G riiangu.
Jum triangulo DBC eft gquae
le.Ergo & triargulum DBC
zquale e Ipfi . BC triangu-
lo, majus minori , quod ferl
"non potefk. Non igitur A E
ipfi BC paralela elt .. Similis
ter aflendemas. neque dliam q;umplam parallelam efle,
prater iplam AD. Krgs ADiphi BC eft parallela. Pijany
gula igitur @qnalia in eadem bafi , & ad eafdem partes.
confticuta in ei{dem quoque {unt parallels . Quod epare
sebat demonfirare.

THEOREMA XXX. PROPOSITIO XL.
Tirdangula eqmalia in ia_ﬂm tgpalilns , & ak
e

ems pasrtes confituta in elfdem  gpogue
[not paxallelis

! S-h'n naliz eriangue’
D 18 ABC, CDE im
! ¢ gqualibus ba{ib.g(?;.;

Baan L confiitata . Dica
- Tetlam Tn @ftem: o
panalfelis .~ Conjungae
tur enim AD.Dico AD-
F ?’ﬁ BE parallelim ¢f.
- fe. Nam fi'non eft, du~
eatur per A iph B'E parallela A F, & F E jongiture
Triangalam iilmr A BC triangule FC E- ef agquale,
quam im eqpalibus befibus L & ineifdem parallelis B k,
AF cenflituancur. (1) Sed trianguiam A B’C aquale eff
trlangute D C E ; ergp & triangulum DC E triangple
E C £ zquale erit , majus minori , quod fierl nen porefts
Non lgitar A Fipfi. B E oft paralitla, Similicer demon-
firabimus neque aliam quamplam paraliclam effe, prater
AD. Ergn A D iph B E patalleli eric . Biqualiaigitar
wriangula in'bahbus gqualibus , & ad eafdem partes cows
{rituta.y. etiam.in eifdem (unt.parallelis .. Quod demons
ferare.oparteb.at .. . :
THEO

AN .

(1) 38. bivjuss

HAtrtarny e 0 F e i Ui e S N i e e i 4 <P TN A,
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- Emhidis Elow,
THEOREMA XXX1. PROPOSITIO XLI

33 posallelsgrammans | €& triangulwms tandems bafim bas
beans, im el demane fnyparaliclis ; pavalleliogrammom:
pfins triangnli duplom erlt . .

i Atatlelogra-
. .mum enim
ABCD, et trian»
lam EBC,ba~
~fim habeft ean-
demBC, &iw
cifdem fint pas
~ rallelis BC,AE..
' Bico parallelo-
grammum A B'C Ditrlanguli EBC duplom effe . Junga-
tor.n. AC . Triangalum igitor ABC triangulo B B Celt
wguale; namque in eadem bali BC, 2 in eifdem BC,AE
partalielis conftitaitur, 1) Sed A BC P paralielogramn
wmum doplumeft erlangnii A B'C, quum diameter A C
Iplam bifasiam focet. (2) Quare, & Ipfius EBC trian-
guli duplum exit, Stigitur pasallefegramnum |, & trian-
El‘um eandem bafm habeant, & in elfdem fint paralle-
; daphum eriv narslelsgrammum ipfius. stianguli 5
gaod demonitraie oporrebat. - S e

P
Tdems erit fi paralielogramsmam,, G triangstion fuper bafes:
O_’alu  fint conflienta . - -

,.“’) 37.hujas, (1) ﬁ.bu;u'r.
PROBLEMA XI. PROPOSITIO XLIIL

Dato:triangule aquale pasalitiogrammum conpitaery
in datoanguls geflilince .

angalus I¥, lag;-wportet dato crianguld ARG gqualer

patallelogrammum conf{rituere in angolo reilineo,,

1p6i D mquall. Seevtar B'C bifariam in k| (1) & jusla

AE ,ad reflam lineam E € ,. acquie ad:-punfum in €2 Ey
con-

Sh datam eriangulam A BC , daros antem recitineny

(1) 1o hujus .

- e et ettas e A it 0 IO T e s . T S e

——



- Libesr Primms . S
won flicwatyr augulm CEFuqulisipi D:(2)& per A
quidem ipfi B C parallela ducatur AG 1 (7) per C verd
ipfi FE ancatur paralicla CG: paralielogrammam igheoe
et F E CG. Erquoniam B 2 eft aquils® C, erit , &
ABE triangulum celangulo A E C xquale s in‘gqualibug
»m fune bafibus By EC, & in eildem BC , AG panalle.

¥ ls) Ergorriangatum ABC itlanguli AEC eft duphuma
Eft autem , & paraliclogtammum FECG doplom triane
goli AEC ; bafim.n, esndeim haber , & in eiidem oft par
rallelis : (:)Bgéuale igitur el FECG parallelcgramninm
triangule ABC 4, habetq; CEF angulum mqualem angale
B dato. Daroigitus erianguld A B T aqualé paralicly?
grammum FELG conttitutum ¢t , in angulo.CEF , qui
angulo D) et mqualis. Quod gnidem facere op orrchat s

COROZRILARIUM

" Coligitne ex Bac propefitions , Paralirlegrammnm fq;a
aredictatems’ bafis irisngull conpituihm 5 ipfi trisngsde affe
aguale , -

(1) 23.hojess  (3) 3a-Bajun (4) 38.hajus
{5) #1. hujos .

THEOREMA XXXI!1. PROPOSITIO XLIIL.

Omnis parallriogrammi [paill , coram | gqua circs diomen
tram funt , pavalitioprammoernm [upplemente
) inter fe font aguatia,
It paratlelogrammum ABCD, cujus diameter AC, &
circiiplam A C parallekogramma quidem 6nt EH,
 FG; quam verd fupplemencs dicantar B X, X D. Di-
: .. e

D MU N S e T SCRI R



4; ! En:lidis Elem,
eo BK fapplementum jupplemento X' D mquale effe..
Quoniim enim parallciogrammumeR A RC D | & ejus
. didinerer AC, mqualeeft ABC
triangulom triangnlo ADC (1)
Rurfusquoniam EXHA paral-
F lelogrammum oft, cajus dtame-
ter AK, relangald A E K trian-
gulo AHK aquale erit. Eadem
ratiene , & trizngalom KG G
b 3 C triangulo XFC efl 2quale.Cum
) igitar maufulum quident AEX'
nquale fit rrlangulo A H X: rrigngolum.verd K G Cipfi
XFG ; erit triangnlim AEK una cem erfangulo KGC
m - uale eriangnlo A HK una cum KFC crlangulo. Eft aue
rem, & totum triangulum ABC aquale toti ADC. Relf-™
;mm igitat. BK iupplemcmum religuo - fupplemento
- XD eft quale . Ergo omnisparalkelogranmmi fpaiii , eo-
ram , qua circa diametrum {oue , parallelogrammorum-
fopplemenca Inter:fe xqualia fant . Qpod oportebat des-
fonfirare. - A

{3) 34-hojes. ’ '
' PROBLEWMA XIT. PKOPOSITIO XLIV)

A ditam reBam linegm dato t1ianguie qn.ah-pcrdkkd
grammwum applicare iu dsto angale reflilinse .

Tt data quidem redh linea A B datum verd trians
‘golem C ; &-darusangelns redilineas D.s- opartet
dgitur: ad datamy redam lincam A B, dato triangulo C
mqnale paraliclogrammum applicare In angolo iph D
mquali. Conflituatar trianpulo C wquale parallelogram-
mum BEFG, in angulo EBG , (l)gm‘ eft &qualis D, &
ponatar BE io direftum ipfe A B,producaturq;FG,ad He
& per A alrerutriipfarum B G, EF parallela docatur
ARF, (2) & BB:jungarer. Quondam igirut inparallelas
AH EF re@a linea HF Incidit,angull AHF,HFE duo-
bos redtis aquales (uae. (3 )Qﬂan BHE-, HFE doobus
redisfunt-minores , qua verdd minoribus, quim fine
_ duoredti, Ininfinitnm producentur , conveniunt inter
. (4) Erge HB, FE produ@=z.convenient. Producantur,
: & con~-

(1) 4sbujus. (3) 3 3.kujus. (3)29:kajis: (4 (chipr.ads




Liker Primaus o A
& convenlant in K; perque K alterurt iplatum EA,FH
paralleladucatur KL , () & HA,GEBad L , M punfis -
producantur . Parallelogrammam igitur et HLKF,
enjus diamecer HK " & cicca HK paallelogramms

" guidem fant AG, ME; ea verd, qom fupplementa dicuna
ur,L K BF: ergo LB ipfi RF ef sgquale. (6) Sed, & BF
&quale et eriangale C 1 Quare, & LB trhnﬁulo C mquale
erit . Et quoniam G'B E angulus mqualis eft angule
ABM, (7 )fed & zqualis angilo D ; erit & angulus
AEBM angolo D mqualis . Ad datam l%‘imr reflam lingam

AR, datorriangulo C mquale parallelogrammum cope
flitutum e@t LB , in angulo ABM , quief aqualis angule
D. Quod facere oporeebar - :

‘,(s) 3rhujus. (8) Ex antecedente. {7) 15.hujus

PROBLEMA XI1f. PROPOSITIO XLV.
Refdilince dato agmale paraliclogrammsm conflituere
in duto angul - velilipes ,

L e datom reftilingd
ABCD datus verh
angulus re@ilincyy
E.Itaque oporter rectle
line? ABCD aquale
- parallelepramn & con~
E ﬂitucu'li anguloiph- B
RA quall . Conjungaius
; ) enim DB, & conflitnz-
tar trianguli ADB mquale paralledogrammum FH, in an®
el HKF, (1) qui et xqualis angolo E . Deinde ad re..
&am lineam GH applicetut triaopolo DBC aquale pa-
nllclogrammum GM, in angalo GHM , (2) qui angulo
E cQ gqualis . Et quoniam angulus E aqualisefr m;_icw;
’ ’ ofo
- p'.‘ -

:(';,h"h“’“' {3 Ex amfc:dﬁu .



4§ - Euelidiz Blow,

ipforum HXF, GHM, erit, & HKF angule GHM ¢qua-
fis , communis apponatur KHG : anguli igitar FKH ,

KHG angulis KHG , GHM mquales font. Sed FK
XHG {uuc aquales dusbuse&tis (3 ) Ergo, & KHG,
GHM ducbus rectis zquales erune, Traque ad aliquam
re&am lineam GH , & ad datum in ea pun&lum H | duw
redelince XH, HM
L won ad eafldem partes
- pofitm angulus deinceps
dugbus redtis mquales
efficiunt ; in diretum
igiter eft KH ipfi HM,
( &) Et quoniam in pa.
ralledas KM , FGreQa
KH linea H G incidic, al-
terni angeli MH G,
HGF mquales fune.(g )Communis apponatur HGL. An-
ult igitar MHG,HGL angulis HGF, HGL funt ¢qua~

es. Aranguli MHG , HGL 2qaalesfunt duobus redis

(6) Quare, & anguli HGF, HGL ducbus redtis zquales
erant . In dire@um igitur eft FG jrfi GL . Et quoniam
KF ipfi AG, & aqualisefr; & parallcla; fed, & HE jphi
ML: eric XF ipfi ML, & aqualis, & parallels; (7 ) ipfaf-
qoe conjungunt rectg linew KM, FL. Erge, & KM, EL
®quales, & paralicla fant . (8) Parallelogrammum igiens
e{t KFLM. Qubd cum ttiangulum quidem AKD equas

le Gt parallclogrammo HF : triangulum verd DBC pa- ~

rallelogramnio GM ; erit totum ARCD re@ilincum teoti
paratielogrammo XFLM gquale. Daroigitur reilinee
ABCD equale paralielogrammum conftitucum eft
KFLM in.angole FKM | qui eft mqualis angnloE date.
Qued facere opercebat . '

St igtsur angwins datus E faerit velins, paralielsgrame

mum F M erit vellangnlum . :

{1) 19 hujus. (4) 14.hajos. ~ (s) 29.hujus.
{5) 3ahajus. - (2) 30.hagus. (8) 31.hujus.

PROBLEMA XIV. PROFOSITIO XLYL

4 deata rells linea guadratam defesibere
Tt data relalinea A B, eporeet abipfe A B quadrae
tum de(cr{ere. Ducatar redx lines AB & pundlo in
' «

~




aeg

- Lier Primas . Py
ea dave A ad reQes angules AC; & ipfi AB mgualis ponas
rur AD;perque ran@um D ducacar DE ipfi AB parallela,
& per Biph AD parallcladucaras BE  Parallelogrammgy:
igitur et ADEB: & AB quidem efe
@qualis DE : AD verdipfi B . Sedy
i} & BA 16 AD cft qualis : “quarnor

igiturBA, AD, DE, EBinter{e

mquales funt , ideoque mguilstérum

eft ADER parallcloagrammom . Dj-
- co etiam reSangulum effe . Queniam.

enim in parallclss AB , DE re@la lia

nea incidit AD, anguli BAD, ADE
- duobus reétis funt gquales (r ) Ree
Qusantem eflt BAD. Ergo, & ADE redus erit, Paratle.
{ogrammorom urbfratlorum » Qua .exoppofire {umt las
tera,& anguliinter e equalia funt (2) ReQurigicor efe
aterque oppofitoram ABE,BED angulorum: & eb id re-
&angulum eft ADE B. Oftenfum aotem cft squilaterum
£fe . Quadratum igitur G¢ neecfle eft , atq;eft A reQa li-
nca AR delcriptum, quod ipfum facere oportebat.

C OR O LR ARG

& Omee igitur pavallelogrammum , qued eirca unnm ape
Ewlons vellum duo-latera babet aguatia, gnadratam ef .

€ Stdualinee funt gqnales | carnndem guadrats erump
pgualia 1 G 2 eantva i guadrata funt gqnalia, linea, 3 quibns
Aeferibuntar , exant ganales , guia congraunt f unum aktesd
Juper ponatar : :

(,‘) 29 bniu,. (I.) !QJlnfus.'. S— ‘ .
THEOREMA XXXHI. PROPOSITIO XLVIL.

In reBangulis triangnlis | qusd B Jatere reBum angulum

" fubtendente Referiditur quadratum | ggusle ef. guadra.
2is , gua 3 lateribus rellom anguinm continextibus dgs
Jeribuninr . . ’

Slr'rrhnguhm re@angulum A B C, reftum habens
KAC angulum . Dico quadrarum deferiptom 3 reéla
BC equale efle quadratis , qoa ab ipfis AB , AC de-
fceibopegr. Defcribatyr q\im% B C quidem quadra.
' o sl



4t Buelidis Elvmg,
tam BDEC, abipfisverdbB A, AC gnadrza G B,
HC, perque A altecoeri iplarum BD, CE paratela #uca-
tar AL ;& AD, FCjungantur. Quoniam igitur ererque
angalorum BAC , BAG redtus et , ad aliquam redtam i~
H neam BA |, & ad darum in ca pun-
&um A dum redm lines AC, AG
G non ad caflem parces pofic, an-
gulos , qui deinceps {unt duebus
r f tedtis aquales efficlont ; in dire-
(d Qum igirar el C A ipfi AG . (1)
Eademtattane, & ABipfi AH ¢t
in directum . Et quoniam angulus
DBC eft xqualisangulo FBA; res
L ‘&us .n, uterque ¢t , & communis
D apponatur ABCnotuslsiwr DBA
angulus toti FRBC eft mqualis.
Quod cum dum AB,RD duabus FB, BC gqaates fuac, al
tera alteri, & angulus DBA gqualis angolo FRC ; erie, 8¢
bafis AD bafi FC gqualis, & ABD triangulam triangule
FBC equale ; (2) efique trianguliquidem ABD duplom
BL rarallelogrammum | bafim.n.candem habear BD , &
tn iildem BD, AL {ont parafteits : ( 3 ) relangoli verd
FBC doplum efl GR quadracam ; rur{us enim ba6m has
bent eandem F B, & In eifdem {une parallelis FB , GC,
Quz autem squaliam dupla | Inter fe cqualia funt . Erga
gquale efl patallelogrammam B L ipi G B quadrato. Si-
midlter guntis AE , BK, oflendetur etiam CL parallelo-
grammum aquale qoadrato HC . Torum igitar BDEC
quadratum duabus quadratis G B, H C cit aquale, Ee
defcribitur quidem BDEE quadratum 3 redalinea BC;
quadraca verd GB, HC ab ipfis BA, AC: quadratum igi~
tar BE 3 larere BC defcriptum mquale eft quadratis, quas
defcribunrur 3 lateribus B A, A C. Erpoin reQangulic
ttiangulls quadratum , qucd deferibitur 3 fatere reétom
sngolum [ubtendente , @quale el quadratis, quadfa-
teribus rectom angulum continentibus defceibustur.,

Quod oportcbat demonfirare,

Hajus

’\1) 15 hajuss  (2) & bujus, (3) 4nbuojes,

'



rRer Primuss 49
Hujus propefitienly beneficic datis
quotewmg;quadratis unam gquile in-
venlviporcp, Sint £.8. tria quadra.
“tageram latera fint AB, BC, CE,
quibns aguale unum qusdratum cft

 inweniendum . Fiat angedns veBus
FBZ ,cujnslatera RF , BZ , fint
ndefinita . Tuw Inea transjerav-
ter A B, BC, (& conjungatur AC,
erit guadvatam.ipfins AC aquate

Aaebus ex datis  nempe gqusdratisex AR , @ BC+ eramife-

eantur rurfus AC in B X |t C E in BE , ¢ jungatar XE

- erit quadratum ex XE agnate quadratis ea X B, BE, be:
of8 trbhms guadratis datis AB, BC,CE . .

Poteft quogne inweniviquadvatem,
gne gaadratum riajus mines qua-
drasam execdit . Sit 8. 9. rela AB
magjer | BC meiner ; invenireopcrtes
guadratum., quo guadestam vefle
4 B nmajerisexsedat guadratungres
e BC miweris. Centroin B, inter.
wallc BA civealns Mefevibatar AEF
@ @ pando C perpendicalaris triya-
tur CE (& conjugatur BE: gnadra-
tum ex BE | boc eft ¢x BA aguale ef quadratises BC , @ ¢x

CE ; ergo guadratum ¢x B B ex boc ¢ A B [uperat gnadra-

tnm ex BC guadrate tu CE ;g4 svat, G,
THEOREMA XXXIV. PROPOSITIO XLVIII.

Si quadratum , guod defcribitnr ab wne dateram triengull,
agrale fit quadratis | qgua & religuls sriangnld lateribns deo-
feribantur ; angmins velignis dsobus -triangnli {ateribws
comtentus velimserie.

Rianguli enim A B C, quod ab uno lazere B C de-
Leribitur quadracam , xquale fic quadratis,, qom
A reliquis tﬁmgﬂi lateribus B A | A C deferibuncur.

Dico angelum B A C redtum effe . Ducatar cnim 2

pundto A ipfiAC ad redos angules AD , ( 1 ) penatarque

AD ipfi BA aqualis, & DC jungatur. Quonlam igitur

DA eft zqualis AB , etic , & qua éatum » quod defcribis

tur

(9_1 1. hujus.




1 Eweldlis Elem,
- 3 tur ex D A, mquale quadrato, quod
e¢x A B; commune apponatur qua.
- dratum ,qued ex AC ; ergoquadras
ta,queex D A, A C zqualiafune
quadratis, qumex B A , A Cdefert.
bantut. Sed quadratis quidem quam
esDA,AC, gqualecht, quodex
3 ) C gc éuadumm; re@us.n. angulus e
A

t quadracis verd , quecx BA,

AC gqusle ponitar quadratum, quod ex BC: quadratum
Mtn’? nod ex DC mquaie eft el‘ quod ex BC quadrate.
Ergo, & latus D C lateri € B eft squale. Et quoniam
DA eft equalis A B ; cemmunisavtem A C, dos D A,

- A Cduabus BA, A C aquales{unt ; & balis DC cft
®qualis bafi C B ; angulus igitur D A C angulo B A C et
equalis. (2) Re@ussuem e DA G. Ergeo, &BAC
redlus eric . 8i igitar quadratum, quod defcribltur ab une
laterom nianguil . le Gie- quadratis , quai A reliquis
wriangali lataribus defcribuntur , angafus reliquis dao-
bos trianguli laceribus conteneus redus exic, Quod opotr-
tebat demonfirare .

() 8. hajuse- - -

PINIS LiRKI BRIML
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'EUCLIDIS

ELEMENTORUM.
LIBER SECUNDUS.

Ex traditione Federici
Commandini.
DEFINITIONES. -

Mne parillelogrammum  reflangg.
P lam contimeri dicitur duabus redis
" tmels, que re@um angulum confii-
wunty L
E.g. Parallelogrammum wellangue
> lum H E P G ( qued relangaiam fim
] phiciteretiam folet appellart ) contineed
Alcitur duabus 1eBis HE | EF angwlum vellam HEF
sonpitnentibns , tum guia altera taram HE latitudinew
anerminat , altesa E F longhudinom esafdem ; tam. stiem
T _ gwia ex Bis Bueis ipfum generatws
) * ’s redangulam . "Nam fi intelligatas
- earam slteva , wempe HE 3 fupe .
1 Y alteram E F perpendheslariter , G

' f S fomper gerdbicls moverd, pro-
gEﬂ :ﬂnﬂr boc wmoin ipfum nﬂngn.
e 'é .';Jhn Vabetor disnonfie cujnfesn.

E 6'\. qoe yeRangall ; nam fi dividantar

dws cins latesa o guibus compreben~
Htar , n partvigqnales | (@ sumerns postiom snins por
wameram partism alterius dacatne ; produiinm o, bo: off
wamerus , qui €3 Bac maltiplicationt wafcitar y guonitaters
dabit areq reclangnli in gnadvatis guiba{dem , guornm Ja-
0era fumt fingnla agnalia partibus y in guas ejns latere fant
dieifa, Sic in reRangwio B E EGMJ lasere B E insres

> panina




.5t Ewxclidis Elem.
pares equalis \ €y lotere EF infex | ¢jus area iontinebis 18
‘quadrats , queram laters ermnt "ﬁn‘gsh agsalia pavsibns,
in guas dus H B, E F [unt divi{a , qui namerns gﬂdn&o-
om o8 mnhiﬂiumu nafcitarex 3 ptr 6. Lunm ening re.
8a HE [apar rellam E F movetur , ejus punfin, in e
cadunt divifiones |, paraliclas ipfi E F deferibnmt ¢ (f gntm
ipfa primam paviem einfdem E F abfolvit | tria Jo/}rm‘
quadrata , bn qua vefoloiar aven reliangnili s gunm ferny.
dam paviem percomyit o alia tria deferibit sorundem quen
dratoram o £t fic Aeiwceps: gua do ve fot terna J,/mug
quadeata , guot [unt partesin E F | boc eft fon terna
a8 gundrata o guorams Humeras predmcitur ¢x 3 Ml;ﬂpl‘-
eaths per 6 o Ea bis facill negotio smues qmafcsngne figne
vas planas veRilinens dimethr) pafiamns , fi nempe a5 yodge
camus ad reliangnla , gned fieri poffe eraﬂnnuu ef in
Pr00.42. & 45,

E» diRis [atls pnlﬂ “Baber} totum reanguinm ’ £ late.
14, guibus comprebanditur | babeantar ; LY
Mariit ad defignindam aliqued n&augulum ﬁr,mhn-
va tantiim , gquibnsrompribenditur ) 4 gued fe.
vé femper 4 Grometris S8 eprcfnﬂm b Ec:luo s ber
Qibro,

z. Omnis parallelograinmi {patil wnumquodqae? eo-
rum , qoa cifca dlametrom ipfius func, parallelo-
gnmmonm eum deobus {upplementls Gnomon yar

cetur.

Sie im parallelogramme 4 E
Sfigura confians Anebas [apple.
mentis 4 G G E, Bt pavallels.
gumm‘ C H N p‘*ﬁgmr
Arsle K l vavmm.

- THED-



Liler Sueandnde 1Y
THEOREMA 1. PROPOSITIO I.1

83 fint Aua 108a linta , alters antem ipfaram. feBafunrit in |

 guotcumgne partes ; reilangulum dnebuy reldis lineis con.
sentum gguale eff eis el angnlis , qwa selalizen infella,
& fingulis partibus [ela continewinr . :

Slm duz 5e8e linex A, BC; & lefa fit BC utcumqne
inpund@is D, E. Dicore@angulum redlislineisA, .
'C contentum zquale ¢ffe reélangulo, quod continetur -
A, BD, & redtangulo,quod A , DE, & el ;quod A, EG
D E continetar . Ducatus-om. dpundo .
B EC3 s ipfi BC ad retosangulos B F,
F (x) arqueipfi AJonatur' equalis '
BG , & per G quidem iph BC pa.
, X rallela ducatur GH; (2 )per D,
' E, Cverdducamwr DK, EL."
CH pasallele ipfi BG ; telangu-~
< L 33 lomigicar B H eft aquale re@an..
} gulis BK,DL,EH. Atqueeft KH'’
quidem quod A , B C continetur;
etenim continetur GB, BC,& BG ipfi A cft mqualise re .
&angulam autem BR ¢ft ,quod continecutiphis A, BD;
continetur .n. GB,.BD,quarum GB cft aqualls A: & re-*
&angulum DL ¢fl,quod continetur A, DEjquoniam Pk,
hoc ¢ BG ipfi A efequalis; & fimiliter redangulum
EH elt, qued A, EC continctur « Ergo redangalum cdi-
tentam A, BC ef aquale reftangulam congento A , RD,
& contento. A, DE, & adhuc contento A, EC . Si igitur
fint duz redta linem,alcera antem ipfarum fedta faerit in'
quotcumque parteszrectangulum duabus redis lineis con.
tentam elt mquale efs, qua reda finea infédfa , & fingu! s
partibus continencur. Quod oportebat demonfirare: ™ -

Propafitionss decem prime bajns 1ibrd. funt orve eviam in:
nameris . Exempians eabibemns in bac prima tantum . Sist
igitur dus numeri 10, (7 6, dividaturgnf numersws 1 in
partes quafcumgne § 23 52 s predullnm ex 10 mahtipiicaris
per6eft 60. Produltum wero ex s in &ef 305 produiium
ex3in6ef 3 8; € prodalinm denigue ex 2 in 6 4f 12, gua
tia produiia fo invicem addaniur efficiuns guoque 6o,

C 3 THE

. 1) sapimh f2) sqrimh. @) 3a.primb

f e v At b i, o



3% Bwlidls Elem,
TREOREMA 11. PROPOSITIO 1t. .~
3 sela liwes felu fiserh stewmaue ; reBangula, gue tots, &

f{:.”':: :‘::::5-: o obinemtur | pqaslia funi ¢}, guod 4 to10
’ ' L . .

EQaenimlinea AB feQa Gt
A c & atcumque in punélo C . Dico
scttangulum | qucd AR, BC conth
aetur, una euvi contents BA, AC,
} aquale effe quadraro, qnod fe ox
- AB. Befcribatur.n.ex ABquadras
EJ tam ADEB, (1) & per C ducatur
alterueri ipfarum AD,BE panalicha
) CF. (1) Bquileighureft AE re.
@angulis AF,CE: a'qae et AE quidem quadratum,quod
o3 AB ; AF vero.re@angulain contentum BA, AC ; ere~
nim DA, AC continetur , quarom AD ipfi AR cft mqua-
Hs; & refanpolum C E continesar AY, BC, quum BE
%1 aqualis AD, Ergo rectangulum BAC unacum redtan-
golo ABC aquale ¢ qusdratoex A B .-Silgjtur recdta Ibs
nea utcan.gac fedhs faerie , reftanguia, qua tota , & fine
pulis partibus continentur , ®qualia fantei ,-quod & tota
#t, quadrato. Quod demonfisare oportebae .,

r_(-) ab.primli  (3) 38.primi,

THEOKEMA HI. PROPOSITIO 11I
37 1od¥a linca nscumgus [eBa fuerlt 3 reBangninm tota | &
wna 542 Paits contentnnd gqnale efp , Ot vellaugmlo , gned
porsibme contineinr , (o g1 , gnod A pradifia parte ft, qus-
Arato.

c "5 Ed@aenimlinea A B (eca fic

F ' utcunque In punéto C. Dico

A BC re@tangulum mquale effe re-

LI @angulo A C B uni cum quadra-

: s to, quod fir ex B C, Dcferfbacur

lE T iD ¥+t .n'expC quadratum CDER (¢}

mmtmmmnsees” producacurque ED in F; & per

\ A alerutel ipfsam C D, BE paraltelsaducacur A F.

(2) Aquale atique erit redtangulum &E lphs A l’i, %Bt
e T L e

r

(1) qé.prinii. “(2) 3a.primic S e



Liler Secandas . g7}

& cft AE quidem re@angalum concentum AB, BC ; ere.

mnim AB, BE continetur, quarum BEcﬁA.analu BC:ree
t ]

stangulum verd AD cft,quod-continerur CB, quum
D Cipfi B C fit ayualis1 & DB eft guadratum , quod Ke
ex B'C, Ergoredangulum A B C_ci sguale re&angale
A CB una cum quedrato, quod ¢x BG . Si igicur rea li.
nea ukcumque fe@a fuerit; redtangulum cota, & una ejas
parce contentum , aqaale eff rectangulo , qund pariibes
goutinctur, & ¢, quod & pradiQa patec hit quadrate.

. THEOREMA IV, PR’OPQSITIO’!V.

S rella ﬁua[cd: fuerks atenmene | guedentnn’, ‘gwed fit:d
10ta gqnale erit , (f guadratis, gna dpartibns funt 3 @
#iy q0od bis gmsibus continentny ,velangsio, :

B v

B e8a.n. Anea A B feda fir necam-

A c R que in C.Dico quadratam,qued
fit ex AB mquale effe, & quadraisex
A C,C B, & ci reftangulo , qudi bis
1K AC, CB, contingtur. Defceibacur.m
¢x AB quadratum ADEB, (1) jon'
., gatmgue BD, & per € quidem alres
- ;,gmj%farum_@\,_BB patallclada:
e Catit CGF; (2) per G vétoafrerant
r E ipfarem A B, D E ducatar paraliela
HR. Et quoniam CF &8l paralicla lpfi AD,& in iplas in=
eldit BD: erit exeerior angulus BGC inceriori,& oppofi-
20 A D B squalis ¢ (3) angulus autem A D B et nqoalis
angulo A B D, qued , & Ritus B A mquale eh laceri A D
€ &) quare C G B anguios angulo G B C eft gqualis ¢ ac

propterea Latus BC latori CG mquale., (') Sed , & larog |
CB ¢qualeef.later] GK & CG Ipfe BK.(6)Ergo &-GK !

- ¢& aquale KR, & CG KB aguilatcrum elt. Diec infgper

etlam re@angulum effe. Quontam.n. C G clt parallela

ipli BX, & in ipfas Incidit CB; apguli XBC, GCF duos

bus cectis funt squaless (7) relusantem et KBC angu-

fus: erg, & refus GCB, & anguli oppofiti CGK, GKB

refticrunt . (8) Re&tangulum igitureRC G H B, Sed

oftenfum fuit , & anllaurug cffe . Quadeatum lg:nt
k » . e

?u)) 4s.pr'imi. {2 1j.prifm:. ‘(3 39.privi,
4) s.primh (5) éG.primls (6) 3qprimi. t
(7) apprimis (3) 3pprimd . e}

s
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(13 Emidis Elem, - -
«1CGXB, r«! quidem it ex B C. Eadem ratlone, .
& HF cft quadratom, qued fit ex HG, hoc ¢t ex
AC .Evgo HNF, CK ex ipfis AC , CB quadrata
fupt . Et quomiamteBangulum A G eft zquale redlan-
gule G E; (9 Yarque eit A G-, quod A-C, € B contine
twr, .. & C ipf CB agnalis: e1it & G E zquale
¢l , qued contineear A C, € B, quare redtanguia A G,
-G K aqualia fust ¢i, quod bis AC, € R- continctur .
Sunt autem s & HF, CK quadraca ex A€, CB:
Quatuor lpitut HF ,CK , A G, G E, & quidratis ex
AC, €R, & ciguod-bis AE, C B continerur _re-
angule {unr mquilia : fecd HF ,C K ,AG,GEfunt”~
sctem.A DE Bﬁudranm 3quod fit ex A B.. Quidras
@m igirar ex A Baquale ot , & quadratisex AC, CB;
& ¢l, quod.bis A-C, C B-continetur redangulo. Qua-
ve fi redla linea utcumque fedla fuerit, quadratum, quod-
fic d tota eqaale-ttie , & quadratis, quard paraibus fiuar,,
& ai reflangulo, gued bis partibus continerwr -atque
fliud ef, quod demonfirare opurtebae .. - ¢ !
ALITER . Dicoquadrarum ex-A B aquale effe., &
EudnciumAC s CBy & cirellangulo, quod bis AC,
B continetur . Quoniam .n. in eadem fpura aqualis eft;
BAKAAD; &angulat AB-Dangulo A D B xdualis
erie ¢ (10) & cam omnisattangnft eres apguli ducbus res
&is fine ggmales; (r1) erunt erianguH A B D cresangulh
"ARD, ADB, B A Daquales duobus re€tis : reétus
astemeftangulas RA D, ergoreliqui A B-B35 A DB
{unt uni redto #quales, & funt aquales lnter fe fe ~ uters
¢ igitar ipforam A BD+, A D B e& redi ditnidins .
g:évreaus «f BC G, xqualls namque eft anpulo oppofie-
¢o, qutad A ( 12) reliquus igitur € & B dimidius eft
secti :-ac proprerea C G R angolusanguto C B:G et
walis , & latus B'C equale fateri C & (13).Sed CB-
eft qmlis G K-, & C & ipfi BK ; ( 14 ) =quilarerum-
igiturelt C K ; & quum habeat re@umangalom C B K,
ctiam ¢ft quadratem ; quodqaidem fic ex G B Eallem
ratione , & ' F quedratumeft , & mquale quadtato,
quod ex A C. Quadraraigitar funt CK, & HF, &
anadu!is ex BC, €A zqualia. Rurlus quoniam se-
angulum A G eft mquale P G E; (15) arque el -‘;G--
I

(9) ap.primi. . (10) gprimgd, (13) pa.primi.
_((n) 2pprimi. (13) Gprimd. (34} 34primic
13) 43.primi. . ) . :
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° Liber Seeundus, -$y-
id, quod AC, CP continetur, eft enim CG 1pfiCB aguge
list erlt & GE aquale contento AL CE: quare AG,GE
sequalia {unt ¢i, quod bis A C , CB contlnctur. Sunt an.

tem,& CK ,HF mqualia quadratis ex CB,AC; erpo CK,.

HF,AG,GE gqualia funt,& quadratis ex AC,CRB, & e}

10d bis AC, CH continetur. Sed CK, HF, & AG,GE.
?::n( totum A E, quod fitex A B quadratum. Quadra.
tum igitar ex A B zquale ety quadratis, quz ex A C,,
CR, 8 ¢i,quod bis.A€, CB continesus teitingulo: Qaod,
oftendere opctuchat .

COROZLLARIU M

Ex koc pérfplriu conflat i gquadratis fpatils paralliien

[ramma, qua funt cigea diametrim, guadrataefe, -

THEOREMA V. PROPOSITIO V.

SireilaMuea fella fuerlt in partes qquales | (7 in parges
sngquales , refbangulum inpqualitus totius partibascortem.
tums | unls curidgliad ato linea , groa inser [elignes interjicd-
tur o ggmale eft é3 y quod A dimidia fit quadrate,

A . € D B -T EdnTnea
3 ?.ugdzm AB
1 fecka fit in partes
L e Guales ad puny
X 0 Aam C,&ci\n pare

res inzquales. adr
D . Dicosectans
gulum cpntenti®
AD, DB unk
eum quadrato ,
; ; quod fit ¢x CD
#quzle effe ef , quod e CB, quadrato. Defcribarur.n.en
BC quadratum CEF B+ (1) jungatorque BE ;& per D
Quidem alrerutsi iplasum C E, B F parallela ducacar
DHG; (2) per H verd-dacatur KLO.paratlgla aleeruced
iplaram CBY, EF: & rurlus per A dacstar akcrxxr:i-CI;‘,

" B0 paralketa AK. Et quaniam CH fupplementum gyuis

ke ¢t fupplemente HF, (3) Commune apponacue 130; to-
um igitar C O-toti DF ot xquale = fed C O eff¥aguale
C 5 T AL;

ea—

€)] abprimi. (2) 3ageiml - ) ap.primi..

~
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38 . Ewclidir Elem,

AL 3 quoniam & AC iph BC 1 (4) ergo & AL mquale eft
‘D F: communc apponatur C H ; tetuay igitur A H ipfis
FD, DL rquale erit. Sed AR juidem eft quod AD, DB
continetnr ; etenim DH iph DBiclt xqualis: FD, DL
verd eft gnomen MN X 1 greman igitor MN X xqualis et
el, qued AD, DB conrinctur: commune ppponator LGy
®quale frilicet quadrato y quod exCD't ergo MNX gne~
amon , & L G xqualia funt re@angulo , quod continetur
AD, DB, & ci,qnod i< ¢x CD quadrato. Sed MNX gne-
mon , & LG {unt totum quadrateam CEFN, quod qui-
dem fic ex CB ergo re@langalum AD B una cum quadrar
to, qued ¢x CD aqualg eft ¢i, Gued ¢x CHguadrato. Sk
fgheur recta bnea }cﬂa fuerit in parres xquales, & I
partes inmquales , rectangalam Inaqpalibus totivepartie
bus centantum, nwa com quadrato linex , qua inter fe-
&lones interjleitur , gquate eft ¢i , quod A dimidia fic
quadrates Quod demonitrare oporrahar. :

- €4) 36 primi. _
THEOREMA Vi. PROPOSITIO VI

8iocBa Ruen bifariam [ecotuy | atque iph- inveliam odaib.
vhotnr guadem veddu linca ; teftanguinm: sota cum adje -k
& adjcBa cantentum , una com quadrato Fmidla "g
of guadiate o qued ab ea, qua ex dimidin | @ 2djtRun confiap
Sanguons ob uws Wues deferibitur. -

REc‘h enbm linca quadam A B (ecctur bifarlam-fm
puado G , adjiciaturgueipli in redtum B D . Dico.
rectavgolum A 'R undcum quadrate ¢z B C mquale
olic ¢}, quod Kt ¢3 TP quadiaco. Deferibarur.n.ex CI¥
. . quadrygum €EFD, (1)&
’ ungatar D E ; perque B
A [+ alterutyi iplasem CE DF
¥ ) N " parallela ducatur BHG,
' M (2) & per B ducatas

M X £ M panallelaajecroeed
N _iplarum AD,EF;& adhue

L
‘ £ G pralela A K . lmgae
ChB;

(1) ab.mimic (3) 3sprind,

ot~ per Ashverpul CL , DM
S quontam AL et aqualis”

b
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: ZBer Secandus, 19
C ®; evle & redlangulum A L redlangulo C H wquale,
€3)Sed CHaqualceR H Fi1(4) crgo , &AL HEF
‘tqualc grit, Commune apponarur CM : totum igitur’
A M gnomoni N X O-eft aqaale ratquech A M, quod’
AD , DB continetut ; etenim DM eit mqualis DB . Er-,
ﬁ & gnoman NXO aqualis cft redangulo ADB. Rur..
s commune apronater L G | mquale (cilicer quadraco,.
uod ex GB : retangulum igitur AD B-und cum qua-,
rato, quod ex B C v'cqa le el gnomoni NX O, & ipfi .
L G. Sedgnomon NXO, &L Gtoeum{unt GEFD
quadratum , quod quidem Bt ex € D', Ergo re@angne.
Jum A D Buna cum quadrato.cx BC aquale et el, quod
fit ex C D quadrato. Siigitue reca linea fecetur bifa-.
tiam , adiiciaturque iphi in re@um quadam reda fineay
réctangulum toea cum adjeda , & adfeda comtentum,
und cum quadrato dimidix, mquale cit quadrato, quod ab-.
€1, que ex dimidia , & adjeda conllac , camquam ab una
Yinea defcribledr. Q, Q. D, ) S

i

A B

() shoprimi (4) 43.priel. R
THEOREMA VII. PROPOSITIO VIN °

B rofie [Toea stenangue [olo fuerit , qgua A tota, G swa

" pariefiunt miraguc quadrata ggualia funt, & reliangnie,
cgupd bistotn o ae dilla pavie conpinetnr., G 6 5 gd -
* swligun.pavie fit gundrato, o

. | .

. E&a eplm Foea. quadam A B
& R fe&a fic atcumque 1n punclo
| C-Dico quadrata ex AB B<. gqua
1ia effe & re@angulo,quod bis A B,
. kB Cceatinecar ,'& el quod fit éx
A C quadratg.. Defcribacur enim
ex AB quadracum ADEB ( r ) &'
E. figura conflrustur . Itaque quo-
) : niam. A G reangilum xquafe
o reftangvlo G E ; (3) commune apponater ; F: qae
mtornm A F, toti CE eft mqnale ;. redtangula igitue
AF, CE daplafunc reitangnli AF. Sed AF, CE
func X L M gnomen 5 & qq:.dé'uqmc. Rietgo XL X

. [

™ gne~

pre—

Q) sppriml. (») apinh
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€0 Buclidis Elrm,

guomon , & quadratum C F ddpla erune rectangati A€, .
LR autem id, quod bis A B, BC ontinetar duplim ipfius
AF ; ctenim BF eft aquaiis BC ; gaomon ‘gitur KL M, R
& guadratum € Fagualia funtei, quoddis AB, BC .
sontinctat & commane apponatar D & , quod ekt ¢x A-C. '
Quadratum : ergo gromop L M., & quadrata BG,,

GD zquakia func ci, quod bis-AE , BCcontinetir | &:
guadratoex A C. Argnomon K L M, Aquadraca B Gy

6D totum funt ADEK | & CF, qua fantex A-B | KC.
quadrata ; quadracdigitur-es AR, BC zqualia duncse.. .
éhangulo, qued.-bis A K, BC centhicrar pnd:x um-¢0, quod K
ft cx A Cquadrave. Ergo firecha linea urconfjuesfecta ‘
fueiir | qua Jtota, & unaparic fune uerague Guadnata I
#qualia tunr re@angelo, quod bistora, ac dicta parta- !
cantingtar, & ei, guod Lreliqua.patke fis, quadracaguoed: i
eftenderc oporiebar. S S I

\

THEOREMA Viik PROPOSITIO VIIL

¥ rella lines scumque [eBa fuevit; qued guater tota, \
®na parte contineiur refbang ulivns: wni s umh.quadrato 1¢ e
qua partis , gquale of quadrata, gued cxtots, € difla.
Porie, tanignam sa unalinea, deferibitars .« . )

RE&: enim Hnea A-B fe&ti Reotewmaoe in € ~Dica
re&anpalamqoater A B, B C rancencudh ., woa
tum Quadraco , goed ex- AC, aqnale ¢ e quadrate, quod.
. ex AB, BC, timguam % uaa

N o , linea.deflcribitur . Pryducatur
e liwes AR in D, &R

: C Bpomator zqualis BD ;.de~
Rl IN: (tribaterque ex A D.quadra«
tam ABFD ;. & dupla igura

"o conftroatar . Quoniam igitst
#Q CBri-6K zqualix;ﬂq verd:

F b/ ) inf KN - erit, & GK 2qualis
I KN{ilesdem ratione,& PH

) " iph R O eltwqualis. Etquo-
& TTF niem@B el wqualts BD [ &
o ! G Kiph BN yericredungms

- T lanv qidem € K rectanguio
KD ; (2 refangulitn verd G Raiph % :q-uzhc. Sed

R

(3) 14-primde (_z)';&phﬂ-"é’ w4



. Liker Seoterduss. n
€K efe 2quale RN, ( 3 ) fuppleinenta enim funt parate
Yelogram il C O, Erpo & K Daquale et & K [ & quan
tuor reélangula DK, KC, GR, RN inter te aqualiaj
idtuque’ quadrapta fone re&tingadi € X~ %uﬁufqlo‘

niam CRB elt aqualis BD ,. & RD quidem ipf. BX ;, hoc

" efe 106-€ G aqualis; € B verd ipi G K., hocelt @ P;

- erit & CG zquabs &GP 2 sfr autem & PR ipli RO -
lis: redtangulumipicur A G retanguloM P, & reftan

golum PL iph R Faqasle itic. Sed MP efr equale PL3

(4 )fopplementa eninm fuot M L patallclogrammi :

te, & AG iphi.RF elvziuale; quatwor ignly AG ,MP,

PL , REinter fewqualia font ; ic p!,ep:?er s AG

elr , & qual or'& , KD,

\

I

i G R, R N quadrapla efle O X1 quare: ¢ conhgentia

|  +gnomonem ST ¥ ipfins A X quagtupls {one . EPquo-

| nam A Kefr, quod A B, B C continetur, eienitr B K

| eft aqualis Bé ; erit contentumyguater, A B, BCiphing
AKquadraplum ;- Ardemenftratus ef: gnomon ST

; gquadruplus AX ; quad igitor quarer AB, B € cantine~

' e zquale efe-gacmeni ST ¥... Commune appenatad .

‘ X H, 4nod quidem quadrato. ex A € ‘efcnquaie. Ergs

| quod qeater A B, BE€ continerur unlrcum quadrato en

h A€ 2quaic eft ipfi STY gnomuni., & quadrate-X H .. Scd

©+ SB¥anemon, & X B rotum funt AL FD quadrasum,
quod’ defertbitir ea A D . Redadgulows igicur quases

Yy A B, B Ccontentam, und cum rgxaduio ex A € agquale
elteiyquod ex AD JhoceltenA B, B € taniquamen
una tinea defcribirar , .quadrato: Ergo # redla linea ute
cvmque {eéha fustic, quod quater tor 2, 8 mna paice tone

. tinecut re@anguium , -und cum quadeisd religua partisy

% xquale cfl quadrato, quod ex rota , 8k didlu parGs tame
;nm ex 'una kinea defctibitur . .Quodk efichdenduny

uerat., - - s L . 3

3
quadrupla . Oftenium awem eir

5N

L COROLEARIY M.

v

3 C o Pater omdemonfivatione dujns propofitionis | gaedvatwneg.
T amjes Fatns dnyluns o8 dnterin alderius gnadvat) o tfe guae
drapham ejufferngindratl . Nam cx dermonfiraiio guadsa-
tom C O\ aujubbatus G D dmpinm tfi pelia. B Dy qna intee
@ guadunti B N, gucdenpiam:sfipfm BN ;| . . &

e G mee o e - JBRFRG
1) ay.primisc o) azpuideh oo oo
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THEOREMA 1X. PROPOEITIO =

S 1eBalingg In passes pyuales | (o s porsesinggusies foSSa

furvit |, guadrata , que ob inpgialilus totins partibns de

. feribunimr, duplafunt, € guadvat) dimidia y @ guedrath
Hineo 15ms | qua bnsor folbianes inpficitnr .

Eda_.n. linea quadam

A B feda fit inpartes

wqu.les ad C, & In parrer

inzqpales ad D . Dito gna-

drataex A D, DB, guadra-
toram ¢x AC , €D duopla ef-

fe.-Ducatar .. & pundo € .

ipi A B ad redhs argulox

CE, (1) & uirigue ipfaruns
3 . A C, CB mqualir ponatar,

junpantarque EA,EB ; ac per D quidem iph C E paral-
lela docacur DF ;(2)per F vcvbi:ﬁCA gptall;:a g%\.
& AT jungatur. Traguaquopiam A C et mqualis -
erit & anpulus EAC :ngl?lo AEC squals. (3) Et quam
seus fit angalesadC , reliqui AEC , EAC uni redo
mqpateserant 3 (4) & font aquales inver fefe, wrer-

igiearipforom AEC , EAC red el dimidius : ea-
m-ratione , & re@t dimidiug el uterque ipforum
@ER, EBC ; ergotorus angulus AEP redlus od. Et
guoniym angulas CEF dimidiur eft relli , reftas aus
em EGF ; cqualis.n. et interiori, & oppefito ECH,

- ) eric, “reliquns EFG re@l dimidiust mqualls igi-
el GER angabasipf EF G 1 quare, & lats FG
Jazerl GE cfl aquale. (6) Rarfus quoniam angulusad
B dimidiosedl recti , redtus autem FDE , quid fit aqua
Jis interiot) , & eppofito ECR ; reliquus FFD reli erir
dimidius ; angulds ighur ad Bequalis gftungulo DFIR
Meoque Jatus D F lageii D B equale. Et quontam A C
sf-mqualis C-E, erie, & ¢x A€ q'adra_umﬂaznalo
xa_&uco en. C.E: quadrataigitur ex A G, CE dupla

nt qusdrasi ex AC; quadsatisaurem ex A€, CE eques
ie cﬁ-ggadr’amn <% E A, Gquidem re@as oft angulus

ACE ;(7}epe M@umnibgnzdntjaAdC ot

- , n-

~£a)as.primi. §2) 3a.priml. (3)gprimi,:(y) 1,1-9;}.
{3) 19 primi. (6] 0.peimly £2) amprisml, . .. .,
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. ‘ 83
duplem . Rurfus quoniam EG xgdalu G F; & quse

dratvm ¢x E G quadratoex G F cft aquale ; quadrata
?«kur ex EG, GF duplafunt quadsati ex GF 1 at qua-

ratisex E G , G F aquale eft, quod ¢x k. F quadrarum,’
Ergo quadratumex E F quadrati ex G F duplum erjes’
FRgualisautem ¢ G F iphi C D, quadratum_igitur ¢%
E F daplum ¢ft quadrati exC D . Sed & quadratum es
AE. quadratiex AC eft duptum . Ergo %u:dma ¢x AE,
X F dgpla funt gnadraterum ex A C , C D Quadrirtis.
verbex A E, E Faquale et ex A F quadratom 5 quo-
niam avgulus AEF refos et 5 quadeatoim igitur ex AF
quadratorum ¢3AC, CPrelt duplum . Sed quadrato e %
A Fequaliafuntex A D, DF gquadrata, r¢3us enim
eft angnius,quiad D1 ergoex A D, D F quadrara du~
pla{unt quadratoramex AC, C D ¢ eft autem D P iphi
DB gq..ﬁ'-s 1 quadsara jgitur ex AD-, DB quadratoresy
¢x AC, CDdeplacrune. Quire fi reéh: linea in parces
mquales, & io partes Inaguales ke@a fueric, qua ab
inzqualibuy tetius. parrlbias deferibunrur goadrasa duple
funt, & quadratl dimidim , & quadratilinem ejus , quag

Intes fclones Iurerficicur . Qod dﬁcnderg oporscbass -

THEOREMA X. PROPOSITI®O X.

Y rellatines [ecetnr bifwiem, & Wop i reBarn guadond
velde linsa #iflciatur § qua Atinacom adjelln , G sdjocta
- Bunt utrague guadvata duphs funt , s quadrati dimiile,
@ quadrati; guod ab en , quarex diniidin , G adjscsn com

Bt deﬂ‘"mpdffcfﬂim. . . T
: E& enim Nnes
F 4 » . AP fecetor b

ﬁa:lm_ln €, & iphin
- seBum adjteiatar.

dﬁm rt&;' Hnes ’gv lg:

iro guadrasa ex APy

A D3 ::zdnmu! ?!’

- AC, €CDinplachh,
,aDuéatnk enim 3

) . " @0€C iph A 20 reioe

angutos C E ,, 1) & atrique ipfarans A {‘, € F-adualte

panatur 3 junganturqae AE ;' EF, & par E quidem iph

o AD

PR N

o €8 1aprimih




(] Laclidts Xlrwy,

A.D patallela ducatur E F 5 (i) pet D verdducatnr DF

yarallela ipfi G E. Et quoniim inparsilelas EC, FD

reda quadam Vinea E Fincidic , anguliCEF, E F D

&quales funt duobas re@s : (3) anguli igitur FEB,EFD

. - ) doobus reds funt mi.

nores: que autem 4 mi-

notidus ,-guam fint duo

redi in infimitum pro~
ducuntur y conveniont
inter fefe.(4 )Ergo EB,

FD produéla ad parces.

B, D convenient ; pro--

. ducantur,& convenianc
. o : T inpunéto @ , & AG
sungasur . Traque quonlam & Ceft aqualisC E., & an-
gulus AE€ angule EAC aqualiserit : () atque el re-
&dus,qul ad C; uterque igitur jpforam EAC, A EC cle
refli dimidius : eadem ratione , & reé dimidins efc
Eérque CEB ,ERBC: ergo AEB et retns. Etqnoniam.

BC eftdimidins re@i , eriry & redli dimidivs DBG,.
(6)quum fit ad verticém : Sed, & CDG reftus ek ; eses
nim eft pgralis ipfi DCE alrerpo. ( 7 ) Religuusigitar

- DGBdimtfius ele redi', & otrid iph DBG aqualis ; er.

’ t,& larus B D &quale, lateri D G, (8) Rurf{us quoniam
E G F"e(t'dimidirua rect, ecBusautem’, ‘quD;d'Fl 5 eft
ean argulo oppafite, qui ad: C dqualis ; eric, & reliquaus
¥EG rcﬁ}i dimidius‘,’g a»quéh‘l*,fpﬁ B G F; quare & la~
tus G F lateri EF eft gquate « B quum E C fit aqualis .
CA, & quadratumex E € aquile efe of, Ttﬂd exCA,
guadrato ; ergm quadrata ex Ez, CA dupla {unt quadrazi;
£3 CA. Quadratisagtem ex EC, CA aquale eft quadras
fumexEA: 1gu_adragum igicur ex E'A quadratiex A C
¢le daplum . Rurfus quoniam GF elt zqualis Fiiyaqpas
Ie ¢fe & ex G F quadratum quadracg ex F E ; quadraca

,'rmr ex G F, F E quadratiex EF fint dupla ¢" At qpa-
dratls ex GF, FE |, mquale oft , quod ex i G quadtatum;
#cgo quadratum ex E G duplom eft'quadrati ex E F'e
.mqualis autem eft EF ipfi CD: quadratom igitur ex EG
«guadratl ¢x CD daplum erit . Sed often{um eflt, quadra.
sum.cx EA duplum quadrati ¢x AC ;ergoex AE EG
Mpadrata quadratorumeex AC, CDfuit Bupla / Quadra

o ¢ : cie

s
L
e

’ (3 rprimi. (3) 19 primi. (4) rChoi.ptop.ztpri';.
(s) s.primi. (6) a5.primi. (7)29.prinyt. -(3) 6. ptimi,
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Liber-Sechnduis 5
vhs veird e AE; EG mquale eft, quoden AG quadracum
guadratom igitur €x A G .duplum eft quadracdbum ex’
AC, CD' Atquadidroes AG aqualia funt ex AD, DG
Quadrata. Evgo gaadraz i AD, DG funt dopla guadra-
toruit e AC, CP . Sed DG efs gqualis DB . Quadrara
Sgitar ex AD, DB quadratotum ex AC , CD funt dupla.
Ergo i reéta linca bifariam:fecerur , & ipfi- in re@um
quadam recta linea adjiciator ; qum Y tota com adjelta,
& adjeda funt wtrag; quadracy, dupla fune & quadrati

" dimidiz , & quadrati; quod ab €2, qua ex dimidia, 80ad-
jedta confeae ramquam ab wna linea deferibitur . Quod
oftendert oporeebar,: = oo e et :
-PROBLEMA I, -PROPROSITIO XM \
Datam réBam diweam fecsre g Hant, qndicts G, oltera

parte continttnr el angninm aguate St 13 | quod dteligne
parte fit gnadrate . ] g
Tt-daca redla Imes A-B , oppreet
iplam A B irafecare, wurquod
rora; & altera pirre continerur re-

n (angalum mquate fic ek, quod A re-

2 ~Hqawparte i, quadrato. Deferibae

tur.mex AR LM ABDCyfe~
cetarque AC pifartam in E, & BE

jungacurr deinde produdta CA in F,

ponatur ipfi RE zqualis EFtdefcrie

; bararg; ex°A’ F quadritum FGHA3

- nl & GH ad Kproducator . Dico AB
< - fechant effe in H , ita'we ‘A B Frel
o i - angalunr aquale fic quadrato ex

AH . Quoniami .n.'redr linea AC bifariam fecarurin E,

adjiciturque ipfi tn fedam AF . retangulam G F A uda

com quadraco ek At E e Juale érit gnadraroes EF.(x )

Sed 3"1: eft aqastis E B re@angulum igicwr € E'A uga

cum quadrate ¢x AE equale cft ei, qued Bt ex ER, quas

drato ; quadfargantem ex E B xqualfa funt ghadrara ex

BA ,AE,(3) etenim angulus ad‘A re@us eft ; erpore.

Qaoguli'm’ C F A unacuni quadraro ex A E.aquale efe

quadratis.ex BA, AE ¢ commupe auferatar , quod ex AE

qdadracam ; Reliqinm igivar tgazagO'Dm',d'F'A iq;‘l‘:!‘é

PrPOSNCRL
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«ft quadrato ex AR: eltavters CFA quidem

lum FX , i quidess AF eft moumalis FG : quadtarum ao-
tem ex AB eft ipfum AD; ssangutum igitor FX nguas
Ye eft quadrato AD : commane apferator AK ; ergo re®
liqguum F H teliquo H D eft aquale ¢ atqic efe H D re-
&::‘f'uhm A BH,quum AR fit aqualis BD; & F H ch
quadratum ex AR . Redangulum igitar ABH quadrate
ex AH aquale esit . Quare data reéfa Bines A B (céha cfs
in H,ira ut ABH redlangulum quiadrate ex AM fit agua-
Je, Quod facere oportebar.

. Blac pespafitionsille palto namerisexplivari poteft. Nullne
oine et sumerns, gui ite dividi pogfit , wt'predalium,
gued o6 20y in partem aderam £i , agisale fit grovs@ppare
bisyeligua . o . -

' THEOREMA X1 PROPOSITIO XII. .

e obisfangulis triangalis, gued & litove obinfam uga’q
Subtendonte fit guadiatan , majus of | quam gnadratay
gfla fiuns & laseribus obinfum angwinm centizentibns ', r#
& angslo consents bis umo laterumn 4 gqua [unt: circa elitss
Sum angulnm , in gued [cHices protralium pespendiculp=
#is cadit, @ lines afamie extevins dperprodiiniartal
anguinmobtsfun, . .0 A

1t obtufasgulum sriangulem & B C , obtj.fth.}n*-
S’ luu'iab‘c'm BAC: & ducatur Spundo Rad CA prey
ssaitam perpendicularis BD. (1) Dicoquadratum ex BE
majus eife , guam quadrata cx BA, AC, redangulo, quod
WM CA,AD centinctur. Quoniam cnim redka. linew
N -~ C D lcéta eft wetcumque in pun~
&o A, erit quadiatum exC D
aquale , & quadratis e3C A,
AD, keiquudbisCa,AD
centinetur reQangula:(2)Com-
mone appenator ¢x D B qua.
dratum . Quadeata igltur es
CD, DB aglalia funt , & qua-

5

. . dratisex CA, AD , DR, & rc
. . & - Qan ulo.sAonu,CA,AD con-
tinctas ¢ Sod guadratis ex £ 5 s D Baguak sh ?::n-

i .
() i (2) abuivke , . . .

S P—— s o
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_ Ziber Secamdas, »
tum ex CR ¢ ('3 ) rectus enim ¢t angulus 23 D,qaum
BD perpendicularis . Quadratis verd AD, DB aquale cft
gaadracum ex A B. Quadratum igitur ex C-B aquale ef),
& quadratit ex CA5AB, &-re@angulo bis CA , A D cone
tento. Erge quadratam ¢x CB majus et , quimquadrata
ex CA, AB, reflangule quod bis CA, AD contiretur, 1n
ebtufangulis igitur triangalis , quadracum |, quod 3 latere
ebtufuni angulam fubsendente fir, majus et quam qua-
dsata , ques fiunt ¥ laceribas obtufum angulam cantie
mentibus, reflangulo contento bisuno laterum, qua (ane
circa obtufum angutum, ad qued protraltum perpendicu.. -
Laris cadit , & linea afumes excerius & perpendiculari ad
angulem obtufum. Quod demonfrare oportebat .

(3) azprimi. cv . T
THEOREMA Xl PROPOSH'IO XIII.

Bu acotangulis triengniic | qued & lgteve acntum angylnew
fubtandente fie quadratam |, minuseft , guam guadrate,
gua fiunt 3 lateribur arutum angwlum compinentibme , vee
Bangnis contentobis gwo latornm ,gne [wnt slrea acntnm
angulum , - guod perpendisnloriecadit ;& Hwwa dpeve
pendicilar inins afumia adengslam scutum o

A N SIi achnngnlnu trian,

am A BC acatum ba-
bens angulum ad B:& duchh
sor 3 pundo A , ad BC pees
pendicularis AD . €1) Dico,

* guadratum , quod Bt éx Aﬁ
minus effe , quam quadrata,
C waexCB, BA, reétanpiloy
) quod.bis CB , BD contines
. tar . Quoniam enim el lis
mea CB (ed ef dtewmque in D, erunt quadista ¢x CBy
BD aqualia & re&anglm 2 quod bis CB. BD continetury
& qu:%nnr ex DC 1 ( z Ycommune apponatur , quod €8
AD quadratam. Quadrana igicurex CB,BD, DA & ualia
fant , & re@angnio bis CB, BD contento 5 & quadratid
ex AD, DC .Scd quadravis ex RD DA ott myuale 3»«!
ox AB quadratum; (3) re@us goim asgolos et jqui < De

982

b

~ > - i I~
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(1) aepsinl (3) 7.hojuse .3) 47 primde -



8% Enclidis Elew,
nadratis verd ex AD,DC wqualc eft quadrateim ex AC.
&udun igiturex CB, B A funt equalia quadratoex
AC, & ¢i,quad bls CB, B D cenmtinentar , reangnle.
Quare. folue: quadratum ex AC minus ¢l quam qoadrata
¢x C B, B A reétangulo, yuod bis B C, BD continetur,
In acutangulbis igicur trizngulis quadracum, quod A latere
acurum angulum {ubtendente fic , minus eft , quam qua-
drata, qua fune 3 lateribus acutam angolam continentie
bus rectapgulo contento bis uno laterom , qua funt circa
acutum angulum , in quod perpendicularis cadit , & Ml
»nea & perpendicalari incas affamea ad angulam acutam.
Quod dgmonfirare eporsebat . . T

_ __PROBLEMA I PROPOSITIO XIV,
Bate reldilines agusle quadratum couflitmere o

3 . OItdunmredilimeum
A. Oporeet iphi A
reflilineo aquale qua-
dracum c8licuere. Con-
fitvatur  re&ilinco A
uale paralielogram-
m& redanguld BCDE.
(v ) Si igitur BE cft
aqualis E D factum jafn
P eric , quod proponeba~
. eor ; etenim tedilince’
A zquale guadratum’ conflitatum ¢& B D 5 fin minus,
una ipfarum BE , ED majos eft ; it BE major, & produ-
eatar ad F | ponataeque ipfi ED aqualis EF , deindefe-
&a FD bifariam in G , centro quidem G intervallo au-
tem una tplaram G B, G F femiicirculus defcribatus
BHF ; producaturque DE in K , & GH fungatur, Quos
niam igitur reSa linca BF [etacft in partes agnales ad
G ; & inmquales ad E , erit re@angalum B E F und com
quadraro 5 quod fit ex & G wquale quadsatoex G ¢ (zg
* efaucem G F zqoalis G H ¢ redangulum igicor B E
wna cuse quadratoex G £ equale eft quadrato ex G H.
Sed quadrato ex G H equalia funt ex HE , EG quadrata,
Ergo redangulum BEF una com guadrato et E G equa-
e cft qaadratis ex HE ,EG. Commune anfetacur ex G
quadiatum » Religaum igirur redtangulum B EF‘ R
i i &quale

T(1) asprimte (o) s Bajuse

P e S -
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. . El;ln Secundus . (1)
mquale quadratg ex EH. Sed re@angolam BEF eft iplum
B D parallelogrammum , .quoniam E F eft zqualis E D,
Ergo BD parallcirgram mum quadraro ex EH eft zquale,

Parailelogrammur autem B D eft aquale rectilineo A,
Redilincum igicur A quadratoex E H deflcripro aquale
erit. Quare dato rcﬂﬂinco A xquale xadutum canfti~
tacum eft, quod videlicet ex-ipfa EH defcribitur. Quod

facere oportebat, o .

o
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM,
LIBER TERTIUS.

Ex traditione Federici -

Commandini.

DEFINITIONES.

BENY

) Equiles circeli fant, quorum diamerrt
funt mquales,vel quorum,qua ex ceme
is fuar wquales,

P N T
Cirenlusnamone generatsr ou cirogmueintions [emidly.
meteicirca alteyusg extremum fizum : guave fi civeniarnme
Temidiametri | fed dlametrs funt aguales | dpfi chresll inter-
femscufariderant agnaies o . . ’

2, RedXilines circulum contfnfﬂ; dicln;r, qum contina
" gens'circulam, & produdla ipfum non fevac.

N
.3+ Clrculi congingere. fefe dicuntar, quj mdmat\r
fe lpfos nen fecant . . .7 §
& Incircylo mqualiter diftate 3 centro reftmlinem di.
cuntar ; quando X ceptto ad ipfas pespandicularey du-
&s funt squales, . : ’ .

TP

Luis prrpendicalaris reBalinea , gua dncltgr 3 punlle
&mhp ad lincans guamdan , of menfuva interosill 4 fioe
iBantla | gna tfinter boi punitam , @ dillam lintam | ut
Pasee ex corol, prep.s 9. lib.1. - -
§. Magis aurem diftare 2 centrp dicitur ¢s , ad quam

major perpendicnlaris cadit, “ ’
: . Pre.
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6. Partié citenli eft figura , qia redta linea , & ciresli
ciecumferentia contineturs : L .
2. Partionis autem angulus eft , quiseétalines, & cls-
culi circumferentia comprehenditar . .
3. In portione ango lus eft, quando in circamferentia pors
“tionis {umitar aliquod panétum , atque abipfo ad rers

minoslinem ejus,, quas bafis cft portionls , redtmliinen
ducenrar , angulas vero dudtis lineks.fit céntentus ,

9 « Quande autem coneinentes angulum reda lines affu.
mung elrcimferentiam,in itlainfiftere anpulus dicizur,

g0, Seftor cirduli cft, quandoangulus ad centram cone
{iikeric , figura contewta redlis lineks- 20puinm compre.
hendentibus , de clicamferentia ab iphis alfumea,
Debens radidangsulum ad centrum confitsmre | wt fefier

babeatur | fmu emim baberetur [emicivcscing ; [18er igitar,

aut major, ant mivor ef [emiclecyle. .

x1. Similcs chrculorum perciones (unc,qusm angulos fufcis
piunt gquales, vel in quibusanguli squales confitunt,

-PROBLEMA 1. PROPOSITIO L

DagiciredB contvans iwornipe. .
t datnscirculas A B C ; -oporter ciréuli A B C cen-
' tram invenlre . Ducatur.in iplo qumdam-re&a linea
AB ntcumque , & in punclo D bifariam fecetur ; (1 )2

poadoautem D ipfi A B ad re@os angulertu@1 D C (2)

in £ prodacater; & {eceeur ‘C E bifatham in F. Dico
panélum F cirguli ABQC centeum éffe. Non.n.fed £ fiert
; “-potelt, bt G, & GA;GD, GB jun

gantar . Traquequonfam A D eff

- wpualis DB communis imiem GD,
crantdas AD /D G doabus G D
DB , aquales altera alceri s & bafis
GA gqualis eft bafi &8 ,(3)unt.n.
ex centro G ; angulas Igiter ADG
angule GD B oft aqualis.(4)Qaum

-ceps {unt, wquales inter fe¢ fece-
tir ; re&ds eft aterque sqoaliom

o mgdm.(s)irgoavfgnlus(i‘l‘)k
.0 RN [ °

{1) Teprimb.  (2) 11, iml. ~(3) Dgf,;y_.plmr
(‘3 l‘-Pl’in'o (S) D ol"Pﬂmic -

anced cela linea foper fellam
lineam infiftens angulos , qul deln. .
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et reftus. Sed & retus FDB : aqualisigicar oft angu~
lus FDB angulo GDB , major minori, quod fieri non po- ~
teft : quate G non el circuli A B Ccentrum . Similiter !
oltendemus-neque alind efle , przeer ipfam F; ecigy F ‘
ceatrum ¢f circuli ABC | quod ficere oportebat .

COROLLARIU M. . >

Ex bor perfpieusnm eff o fi inchrealo quedan refla Lines
rellam lincaws guandam b fariem , & ad angalos rellas f -
\ sat, infecante civenll cenbrum incle. . |
A © Praxis dujms propofitionds ex

ejufdem comfrnitione patet s fa-
cillimé werd per normam wrvenivf
poteft centrum dati'circedi . Nor-
ma enim vértice A ad civeumfe.
G redtiam apphicas y dividatur bie
fariam in Dsolla BC,punila B,

’ & C jungems ' in quibss werma
. k peripberiam [ecat, € ipfum pan.
R . < dem D ek centrum civeali
; " DAG. Patet o3 propofitione 31,
' dujus.

THEOREMA 1. PROPOSITIO Ii.

83 in eircumferentla cisenhi dus guavis pumite femantur, .
gna ipls conjungit refla Mnea intra chresdum cadit h

.

QM circulus ACB , & in cire
cundferentia ipfius (uman=
tur duo quavis purnda A,B.Di-
" corellam Imeam, qua 3 puncto
A adpunflum B ducitar intra
civculum cadere. Accipiatur in
recta AB quedvis pur&um E, &
fanito circuli A B C ceniro D,
juagentur DA , DB, DE. Ec
queniam DA LB lupt agnales,
erunt angoll A, Binter {c que-
que xquales o (1) Sed in frians
D gulo *

(1) s.libpw : B
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gulo DAE prodalinm eftlatus AE; angulus igltur ex,
tetler D E B major eft interno , & oppofito A. (3)idevs-

?uc major quoque ipfe anguls B, qui angulo A eft ggua- -

is: ergo intriinguto DEB angulus DEB major elt arga-

o B .Sed majori angulo majus opponicur latus. (3) Ergo -

latns DF , quod opponitur majori angulo DEB majus
eft lacere D E, quod minori angulo R oppenitur. As
D B pertingit ex centro ad circumferentiam . Ergo
D E cdufque nbn pereingit. Ergopun@um E eft jotra
cireelum . 1demque oltendetur de quovis alio punétore-
&dm AB ; tora jgirur refta linéa intra circulum cadic. Si
igicur in clrcumferentia circuli duo puncta fumantar,
ua Ipfa conjungit refta Yinca Intra circulum cadic,
vod demonfirarge opertebat . : .

Patet guogue bae "npoﬁtlo‘u ideis lineaseia, & linea .

ehrenlaris, )
COROLLARIUM

Dedoeitur ¢x bac propefitions , tangentem elrenll in unico
tantum punRe eum tangere : i enim in pluribuspavilis
euny tangersy | caderes ipfa intra cisculum , adeogue nen

et tangens .
{2) 16dibpe. (3) 29dib.pri.
- THEOREMA I1. PRKQPOSITIO III,

Silneivento 1efla linea per contram dulle reBam lingam

. 'Zh‘anim non dullam per contrum bifariam feees |, & ad
amgules selos ipfam fecabit s guod i ad amguios vellos
#pfam feces , @ bifariam [ecabit o .

S!r circulus A B C, & in Ipfo reda linga per cen-
trum dodta CD redam linéam quandam AB non du-
&am per centrim bifariam (ecet in pun8o F . Dico, &
ad angufos tedos ipfam fecare . Sumater.n. circull ABC
cencrum , (1) queod fit E , & AE , EB junganrur .Eo-
. tilam igitar A, F et ®qualis F B, -communis FE , deg
duabus aquales funt , & bafis E A bafi E Beft aqualis;
etgo & angulus A F E angulo BFE aqualiserit. Quum

s

f(l) t. hojus,

apemmpa—— R LR S~ N
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aurem reda linea fuper redam infiflens, angulos, qui de-
inceps funt , mguales inter fe fecerit, redtuseR-urerque
’ valivm angorum : (1) Uter-

c que igitur AFE , BFE et rectus:

quare rella linea CD per cen-

. trum ducka re®tim Lineam A B

“non ductam per centrum difaram

E {ecans , & ad anpulos redtos ipfame

fecabit . S¢d GD fecet ABad re-

A ; Qos angalos . Dico, & bifariam

WB ipfam fecare , hoc eft AF iph FB

mqualemeffe. li{fdem .n. conftru-

&is , quopiamE A, quz ex cen-

tro, ek mqualis E - s &angulus

EAF angulo EBF equalis erit : { 3 et autem , & AFE

redtus qualis reto B F E ; ducigitureriangsla E A F,
EBF duos angulos dugbus angulis ¢quales habent,anum

_que latus oni lateri gquale , EF commeune (cilicer utril=

que, quod uni an;ulmun xqualium fubtenditur; ergo, &
reliqua latera reliquis lateribus.aqualia habebune . ( 4)
Actque erit’tA Fip6 F B aqualis. Siigitur in citculo re-
& lineaper ceorrum du@a redam lineam quandam non
dudtam per centrum bifariam {ecet , & ad angulos re&os
ipfam fecabit : quod fi lplam lecet ad redas angalos-, &
-bifatiam fecabic. Quod oporzebae demonitrare .

. “COROLLARIUDM,

Hipe in trii»gah guonis aguilatera s oel aguicrare lines-
ab angalo wesgicis bijecans bafim | perpendicularis et bafis &f,

contra pevpendicnlaris ab angnio werticis bifecat dafim. Putet "

¢5 demonfiratione |

(2) n.f..}.pnul. (3) s.primi. iov.c.,umi.
THEOREMA Iil. PROPOSITIO IV.

.fi o cireniodna refla linea [e invicem [ectnt won doile pov:

contrnm o fe [¢ Bifarioms mon fecabuss .

23t circnlus ABCD , &iniplodusre@s AC, BD (o
_ ™ invicem fecent in pundto E oen duéls per centrum.

Dico eas e ie bifariam nen fecare . i .n. ficri poteft
fecens fe f¢ bifuriam , ita we A‘EI.) iraquals EC, & :é
o : ip

B
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“iph E D fumatarque centrum
ABCD circuli, (1) quod G¢ F &
FE tungatur.Quoniam igjtur rects
linea FL per cented dudta re&am

lineam quadnam A C noon du.
-flam per centram bifariam fecac,
& ad reQosangulos fpfam feca-

bit: quare reitus ¢ F E A angu-

B € tus. Rurfusquoniam reda linea

F E re@am lincam quandam B D

nen dodtam per centrum bifariam

fecat , & ad angulos reQos iplam fecabir. (2 ) Redtus

itor angulas eft F.E B . Oftenfus autem el rectus , &

EA. Ergo FEA angulas ipfi FEB mqualis eric , minor

majori, quod fieri non peteft . Non igitur AC, BD fe fe

. bifariam fecant . Quare fiin eircolo dumre@a linee fe

fnvicem fecent , non do@a per centrum 4 {e {e bifarfane
non fecabenc . Quod oftendere oporechbat -

(1) shujos. (2) Exantecedente.
THEOREMA IV. PROPOSITIO V.

83 uo cirenls fe hoinm'[umg , won eri ipfmam
ddemn canmtram .

Yo enim circuli fe
invicem fecent ABC,
CDG in pundis B,C.Dico
G iplosum _idem centrom
non e(le. Si.n. fieri potele,
fit centrum E 5 jungarurgy
EC, & EF G utsumque
docatur . Et quonfam-E
centrum eft clrlcsull ABC
erit C E iphi E F squalis. Rutfusquonlam E vencrum
<(tCDG gircnli , :qnlis ¢(t CE ipfi EG . Sed oftenfa
el Ck aqualis EF . Ergo EFiph EG equalis eric y mi~
vor majori , qued fierl non poteft.. Non igiter punctom
E centruai eft chrenlorum A B C ,CDG . Quare fiduo
clrcailfe invicem fecent , non erit ipfotym Hem cetis
trum. Quod eftendendasy fuir .+ - :

. THEQ-
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THEOREMA V. PROPOSITIO V1.

Si duo chenli o fe intra contingant , pforam ldem -
: eentrain nom svit . y B

Uo.n.clreuli ABC, CDF
contingant {e fe inrra in puhe
éto C. Dicoipfernm non idem cens
trum, Sicnim fieri potelc, fir E,
jungatarque EC , & EFB utcume
que duocacar . Q.l_lonhm igitur E
centrum efe circull ARC , zqualis
eft C Elpfi E R. Rourfus quoniam
E cencrom eft cireuli C D 8§ " evit
- CE aqualls FE : Oftenfa autem eft
CL gc'ualis EB.Ergo, & EFipfi
E B-eft 2qualis, mioor magori, ?uod feri non petef-,
Non igitar E pan&um centrum els circolorum ABC, -
CDF . Quare fi duo circuli fe (e intra contingane , ipfo.
rum tdem cencti non erit. Quod demenfirite oporzebat.

THEZOREMA VL PROPOSITIO VIL.

81 in siremdi diarmetro abigued punilum famator , qued wow
fit centrum circudl y G ab 0o in cirenlum vadent gurdan
reida linea , manime guiderm exit , in qua cemtram , mi.
nima werdrellgns : alisvam autems propriguiorel , ¢
povcentrusm tranfit , femper semotiore majeref o at dws
samtum dquales ab colem punile in circminm radent a
.wirafque paries minima . e v

It circulas ABCD, cujus dive
metetAD, &intpla AD
fumatar aliqued prnlum F,quod

nen fir ceperum cirenli + fic 2.

tem clrcull centrum Et & 3 pun.

o F intracircnlum ABCD ca-

dant quadam te&z lines ¥ B,

FC, ¥ G.DicoF A, maximam

effe , & F D minimam, aliarum

verd F B quiderh majerem, quam

F C, & F < majorem, quam FG.

Youganews .0, BE , €E ; GE . _Et quonism omnds trixne




k3] Zuctidis Elsme. . :
goli duo Iatera reliquo func majora ; (3 ) erunt BE, E
majoresqudm B F: cft autem A E equalis EB. Erge
BE, EFipfi AF {unt equales; major igitur eft AF,
quim FB . Rurfusquoniam BE,, eft equalis EC , com-
mupis autem FE, ¢ve BE, EF dusbusCE, EF
=quales funt . Sed BE F angulus major eft angalo CEF.
“Bahisigicnr BF bafi FC cfr major.( 2 )Eadem raticne, &
€F majut cft,quam FG. Rurfusquoniam GF,FE majo~
res funt, ¢ 3 EG; aqealisantem GEipfi ED ; erane
GF, Fr majores quammn ED: ecomyunis auferatar E Fo
Ergoreliqua GF major eft ; quam reliqua ¥ B. Matis
naigicur efi FA, & FD minime : major vgd B F qudm
F C,& CFquim F& majer. Dico, & 3 pun@lo F duas
santam reclas lineas mquales cadere in circalumn ABCD-
ad uerafque partes minima FD . Conftharur ,p. ad ft-
~  -meam EF, atque ad datem igca puncram E angulo
G E F gqualisangulus FEK,{3) & FK jungarar,
Quoniam ightur G E eft wqualis E K, commonis autem:
EF,dueGE, EFduabws K K, EF xqoales funt:
& angulus G k F elr agualisangulo K & F ¢ bafis igitus
FG bafi FK squaliseric. (4) Dico& 3 pun&o F in cir-
culum non cadere aliam Ipt FG equalem . 81 enim fiexd ~
potefty, cadat FH 1 & quonfam FH eft»:}uam FG, cfe-.
que l'pﬁ FGagualis F l,; erit, & FK Iph FHﬁtqnzlls,
videlicet propinguier=s T cenétum eranfic, gqua.
s nmozio:fc;ld fieri n%:.pgt‘efr + Vel hoc modo: 'jqun-
. gawr K H , & quoniam G E ipfi E H eft egualis , com-
- mumisautem F E | & bafis G F aqualisbati F H ; erit,
& angulus G i F equalis angulo HE F . Sed angulus
-G ¥ angelo K £ F eft aqualis; argulus igitur HEF .
#ph K & F aqualis erit, minor majorl,.quod ficti non
poreit . Quare A pnnéo F incirculum non cader alia
-¥e@ta linea wqualis ip GF . Etgo una rantum cadec . §i
ighor.in circoli diamesrro aliquod pun@um fumatur,
“ quod non fic centrum circuli, & reliqua,qua fequuytur.
Qued demonfivare oportebar . LI

L " THLO-
I(l ju‘plimk ) ;(.ptimi. €3)a3 .pﬁmi. (;) 4-prixkl'
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Liser Tertinae v 79
THEOREMA VII, PROPOSITIO VIIL.

SHextra circalum.aliguod punliam fomatur , asque ob 10 43
civenlum ducantor quadem rella Imea | guarum una por
tentvam tranfeat o alla e stcumqne 1 sargm guidensy
qua ¥ concsvam civcamfesentiom cadint , musimacf,

- gua.pey centram dranfid ; aliarum antoems proploguier iy
gns pev contram o Jemper remeotiore majorsft 1 at eavam,
‘qua inleonvesam chrcumferentian, cadunt minime of | qua
inter-punbium | € diametram interjichinr ; allavum vee

’ 3, qua Jpropinguier nelnime, (emper vemotiore eft minore

Aua actim tantsum aguales & pano in civenlum cadunt

a4 sivafgue pastes minima ' ‘

Y tecirculas A BL, & extracir-
celam - (umatur alignod pun-
&um D : abco 2uten Incirculam
ducantar redz fines quudam DA,
DE,DF, DT fitque DA percen:
. tram . Dico carum quidem ,que in
concavam A'EF C circamferens
- tiam cadunt , maxinmam cffe D A, R
quez per centrum tranfit; & ming - .
mam , qus intér pandam D,
diamotram A G Interjicicur | vide-
licét D G ¢ majorem aucem D L,
qugm DF , & DF majotem , qui.
DG earum verd; quee Incenvexam
clrcumferenttam H L X G . adane,
qug propinquior minima D G (cm-
"per remotiors efe minorem , hoc ¢
- D K minorem ,quam DLV& DL
minorem quem DI Sumatar.n. céntrum clrenli AFC,
“qunod it M, & jupganree ME MP, MC MH ML MK.
Etquoniam A M ¢ft mqualis ME 4 & communisaprona. i
tur D:'crgo AD eft @qualis iphis EM, MD . S¢d EM, |
MD {unt majores, quim ED :l(lz er%o& ACqnam «D ‘
oft major. Rurlus quoniam mqualis eft ME iph MF com- .
munis apponatar MPD , erunt EM , MD ipfis MF , MO
mquales ; & angulus EMD magor eft angulo FMP ¢ baéis {
igitur ED babh FD major erie o (2) Simlliter demonttra.
D s bimus,

1

.

(a)-s0.primt, (1) saprimk

M N et + s s e v e i
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o Euclidis Blem.
bimus, & FD majorem effe, quam CD. Erge eatann,quas
cadunt in concavam circumferentiam maximaeft D A,
major autem DE ,au}m DF ,& P F quim D C majer.
Praterea quoniam MK , KD funt majores quam MD, &
MG efl qualis MK; erit reliqus KD, quim reliqua GD
majr : quare G minor quam KD , & idcircd GD, mi-
nima ¢ . Et quoniam trianguli ML D in uno batere MD,
duz redte linea M K, X D, intra confiiteuntar , erunt
MK, KD minoresipis M L , LD , () quaram MK et
equalis ML ; teligquaigitur DK minor el , quimreliqua
DL Similiver oticndemus & DL , quim DH mineren
efle . irgocarmm , qua incodveram peripheriam bci-
dunr DG n:tnima efty minor verd DK quam DL, & DL
minory qudm D H. Dice etiam duas tantum mquales 3,
o P, incitculum cadere ad utrafque minimse par-
.tes, Conflituator ad re@am lineam M D, ad dacamque
inea pun@um M, apgalo KM D.zqualis angulus DMBy
¥4) & D B jungatur. ltague quaniam M K et mqualis
MR, communizantem MD, duw KM , MD duatus BM,
MD aqaales funvyalreraaleert, 8 angulus XM D, xqualis
angulo BMD , bafisigicer DK bafi DB eft aqualis « (5}
Dico & punilo I, nuilam aliam ipfi DX mqualem incire
culam cadere. Sienim fierl poteft, cadac D N . Etque.
ie..  pamDKedzquilis DN, & D K ipi D B oft gqualis ;
. Jierit, & DB equalis DN, propinguier fcilices minima
mqualis remotiori, quod fier] non poffe oftenfum eft . Vel
.. &alites . Jungatur MN , & quoniam zqualis eft KL Ipk
MN, communis antesh MD ; & bafis DK bafi DN ¢qua-
Yis , crit & proprered angulus K M D equalis angulo
DMN. Sed ICM D angulus cfl ®gealisangalo BMD; an.
zulas igitur BMD angulo NMD gqualis erit ; minor
ajoti , qued fieri non peteft . Quate non plares quim
dva redlm linez pundo D in cicculam ABC ad otraf_
guc partes mintma GD) cadent . Si igitur extra circulum
aliquod pan@lom famaenr, & reliqua deiwceps : quad
oflendere vporcebat.

, THEO-
() arprimi, (4) apprimbe (5) 4primi,

————
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Liber Tertizs, ¥
THEOREMA Vill. PROPOSITIO IX.

Stintra cirenlum famatar aliguod punitum , stque’ 2b
08 In civenbum cadunt plires, quidm dna 1¢ita lned
- agmales y paniium , qued [umitar | civcaly
senjyom grit , . .

Slrchculus ABC, &intralpe
fum fumatur pon@tem D, §
quo In circnlom cadane. plo-

res , quam duz redtw Hinex ¢qua-

G les, v delicee DA,DB, BC. Di-
co punflum D, citenli-A B C
centrum- efle . Jungantur coim
AB, BC,{ccenturgsbifar am i
punétis k£, B: & juncta ED,DF,

ad pah@a'G, R, H, L preducan. -
tor . Quoniam Igitwe AE eft ®qualis £ B, communis ane
tem ED jeront dux Ay ED ,dwabus BE, LD, wqua-
Tes: & bufis D A, eft -qmlﬁ‘a‘ﬁ-D B; angulas igicue
AED, angu'a RE M eqealiserit, (1) 8 id-ircd uterque
angelosum AED BED ettiedus. (2 )£ g &R bifae
riam focane A B, & angnlos re@os fecat it quoniam i
in circulo quadam recde Linea , re@am lineam quandam
bifariam, & ad angulos redos fecet,in fecante eit circold
centram; (1 yerk in GR cencrum circuli ABC. Eadem
ratione , & in BBL cemitum el ABG circulj, & nullum
allud commune habent teds tincwr GR. , HL., #i6 puns

Bum D . rgr O ciscull ARC eft céntrum . §i igitur in-

wa circulum Sumarar aliqued panum , arque abeo In
cieculum cadant phures , qudm dum reda lines gquales;
pundum, quod fumicus circeil camcrem erie. © - s

£ O,Pt-lmi. () &.f.‘:.o-ﬂh.a.j. {3) Corell. s.hhm
. 'ALiTEKO' R

Umatur enim intra circutnm A B C puni¥am akquod

D, atque ¥ pundlo I, incircalum ABC cadane plae-
-res , qudm duas redte fincw-equales DA . D B, DG,

Dicopun@um D | quod (umitar, circuli ABC cffc cen.

wem . Mt,iﬂi Eerlpanrea, fic By & jundla DG
N DY Y ) .




[ 1) Buclidis Elem.
inF, Gproducatur, erge FG
diametereft ABG citeah.lraque
.. quoniam in F G diametro circall
DE A BC€ {umtum et aliquod pun-
) 3 G @&um D, quod non ¢l cencrum
circuli ; maxima quidem  erie
D G, majorautem D C, quim
a D B,& DK ,quim D A najor.
{ 3 )Sed , & wquales, quod ficri
non potelt, Non Rgitur E cens
. wum eft circall ABC . Similiter
eflendemus , neque aliud pualtum centrum effe pracer
ipfun B . Ergo D circuli A BC, centtum eric, quod
eportedat denmionitrare . .

{s) 2.bujus.

THEOREMA 1X. [PROPOSITIO X.
) :

- Clranlsis sircalam in 'Imih:; gnim duobus
pou8is now [tcas .

- Sl eqim ficri potef ,-cirenlus

ABC citcalum D EF fe-

cet in pluribus pandis o

quam duebus, videlicet in B,

M G, B, F ; & junidz BG, BH

. bifar;m fccdvlu:m lr!" Lf‘i&"

113 "ﬂﬂi! s K lpfis e

%_ N ad veddus a,ngul:s dudm

. LM, KC inpunéa E , A pre-

. ducantur . @uondam igicur iw

cirenlo A B C gemdem reds linga A Crre@am lineam

gnandam BH bifariam,, & ad angulos reddas fecar, in

ipta A C ciscali A BC erit cencrum . ( 1 ) Rurfus quo-

plam-in spdens tirculo A B G, quadamredalina M X

re@am lineam quandam B G bifariam fecat , & ad redos

angulos ; in ipfa MX centenm prit circali 1 oftenfum au.

semelt, & inipfa A C centram effe , & innollo alfe.

pundlo convenitnt irer fo reitm Unee AC, MX, praver
quam in O ; erge O circwli ABC eft centrum . Similiter -

aftendemus , penlum © eentrum effe cizculi gf:ﬁ'.

@) Coroll nhujen .

DT R



- £a) s.hajus,

Lher Tertins o " b;
Ergo duerum circulorum fe fe fecattum A BC, DEF,
idem erit centrum © , quod fierl non porefts (2 ) Non
:ginbr circulus circulum fecat in pluribus pundtis , quim
uwobus, ’ :

[ S

ALITER.,. A

Circulus enim A B C rurfis
circolum D E P fecetin plutie
bus pundtis, quim duobus; nems
rein B,G,F,H,& citcull ABZ
cenreum fumatur,quod fit K &
KB,KG, KF, jungantor . quas
&quales func inter fo. (1):.Quo-
niam igitar intra circold DEF
fumtum eft aliqued piogom
X, dquoincircalon DEFtne
cidunt plures , quim duz retta nea KB, K&, KFin~

*ver (e zquales , erit pun&um K, chreuli DL F centrume

eft autem , & circuli A B C centrum K, daoruar igitue

N

circuloram, qui {e fe fecane, idem erit K, conerum,

quod ficri non pateft s 2 ) quare cisculus cleculum in
pluribus, quim duobus pwuétis nam {ecar, qued oportebat
demonfrrare. ’ o .

. {1) Defasldibprs (2] s-hajus.
THEOREMA X. PROPOSITIO X3 )
3 Anociresld [efe intus contingomt , @7 fumentwr tenirn

ipforsm ; vella linea ipforuin contraconjungens , G pros
hﬁnh-:hcmmmaﬂum ¢adet, _“‘ @y

TR

T Y Vo ealineleculi ABC,
A D E f{e¢ fe intu cons

singant ,ip;gf’mdo\lt, & fa-
- -matur ciréoli quidem A i,C
. centragm, quod fie ;’;, ofali

. yerd ADE centrgm G Dico

- Tl lingam f'a panito G,
4 Co07 jad Fdu@am o G producatur
. T Yin sun@am A goadere . Neoa

B 6 enim




(| /Y Buclidis Blem, )

tnim , fed 6 Seripote(r , cadar ut FGDH , & AFAG,
semganter. Itague quoniam A G, G F, majares fune,
qudm FA , (1) hoc eft quam FH ; communis auferatue
FQ, reliquaigitur A G miajor eft, quim reliqua G H.
Sed AG eft aqnalisGD : ergo GD ipfa GH elt major, -
minor majore,, quod feri non poteft . Non igitur d.pun-
&P », M & dudha redla linea extra contaddum A cades,
\rurc in iplam cadatmecelc o . Siigitur duo clrculi (&

¢ intus contingant 4 ve@a linea ipforun.centra conjun~-
Bens, f producatur in contalum circulerum cadec, qurod:
sgutcba demonferare. h

ALITER

A SEdvuda,n GFC, & produca=
. tor indire®om CF G ad pune
H - Qam H', junganturque A G,
AF . Quoniam igicur. AG,GF, ma-

jores funt,quim AF, (3) & AF,

et zgualts ¥ C, hoceleipfi F H,

communis auferator F G, reliqua

e ightur AG , religpa GH elt major,

koc elt DG major ipfa GH, minor

B majate , Guod ficrknon poteft . Si-

‘

mileer , & fi emsra circulun par- o

vom 8 centouin Majoriscirculiy idem fequt abfurdum.
eftendemus. _ - ’

P

¢2) 2eptimb. ) Fo,primh. .
-+ THEOREMA'XI, PRQPOSITIO XIk.

Si.dus clvenll [éfe extra contingant-, vella lines
ipjarum. centya conjungens. per.comtrallum
Ly trmmfikit, 4. oo

: o eritm citeuli ACB , ADE ,:fe.fé extraconeine
D gant in-pundo A , & {umatyr eirculi quidem, ABC
centrum , quodific F :_citcwli verd.A D) £ ceatrom

- Dico re@am Hdeal , qug X pune F ad G ducitary,
‘ﬁ?&bmld”m A, lf:n}l’e, Nor enim , fed fi fieripo- .

“afi, tadacue FCNG ;  FA , &G yjmigantor. iC).nor
I YPR-SSVE FEEP Y Foeia . -,', niam

LI Y K3 R

.
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’ Liler Testlas, : s
am Igitur F centruem cft circali ABC, erle AF gqaa-
¥is FC - Rur{usquoniam G centrum ¢ft ADE éircull,

et AG, iph GD mqualls: ofienfa et antem & AF gqoa.
s FC; funtigitar FA, AG, dpfis FC DG, ¢quales. Er-
go tota FG major efyqudm FA, AG. Sed & miner, quia
vriangulunmi e AFG, cojutduo latera AF | AG tertie
FG font majora. (1) Ladem igitur FG major , & minet
ef ipls AF, AG,quod ficri mon petefi. Non igitur 3 pun-
&lo F, ad G, dufla recta linea per contadum A, von tram-
fibit , quare periplum tranfeat necefle et . Siigitur duo
circuli fe fe extra contingant , e linea iplorum cem
12 conjungens per contzidem eranfibic , quod opertebas
demenfirare .

\

€1) roprimi. .
THEOREMA X!1. PROPOSITIO XI71.

" Cinenlus sireulnm wom continglt in pliibns punBis. . eulvy

ane-, five intus s funeara contingat . -

lreplns P E C clsculum
A4 M D C rangat priw:d jntus..
-Dice in unice punéla tantum ik
tum centingere. Sit circali PEC
centrum K , & cirenli MDC e
centrum B | per que ducatue
MBRA, 3-- preda@a verius C
pee contadum C tranfibie; (1 )
ducater quogne wseumque reQa
AED fecansperipherias in K, &
B. Quoniam in circulo MDC eft
pendum A, quod weon cft ipfins
cen-




-6 Enclidis Elem,
centrum , & ab ¢o ad peripheriam cadunt pluresrcle
Jinew AD , AC , quarum AC et complementum diame-

AC miner re@a AD ; (2) fed refa AC mqnalis et recln
A £ : ( femidiametri enim amba funt ejufden cireuli}
Reéla igitur AE minor quogse eft ipfa AD 1 ideog; pun-
&um D alira punctum . el cenfliturum , & proprerea
pundum D pe:ipherim MDC exera cirenlum PEC cadic.
Simill modo quodlibet aliud pundum peripheria MDC
wltra circumfercutiam PEC, prater puadam C, cadere
oftenditur . r,vfo #i circulds PLGC citculum’ M D C jntus.
contingit 4 in plusipus, quam uno pandle eum non tangit,
quod ersvprimam . . .
-~ Tangat fecundd cirevlus NCH circulam MDC extra.
- Dico & in unica punéto tantum ipfam tangere. A centro
F circuli N C Hoad centtum B circali M U € docatur
- FUM, quis quidem per contalam C tranfibic; (3) duca-
-saf queque utcamqueretla FHG, fecans utramque perls
whetiamin H, & G . Ec queniam fumtomeftpunGum P
- entra ciseulum M D C., dquo ad pesipheriam ejufdem
--plures cadant re@a lineg FCM, FHC, erit FC; quz iae
tct pundum F , & diametrum €-M inpescipicur , minor
reda FG. Sed F € et mqualis iphi FH 3 (utrague enim &
centro F ad chrcamferentizm - H-C Nieft duéla . Ergo
FH snnor et ipfa F G 1 ideoque pundum G eg ultra
pun@um H:ac proinde punéum G peripheria DCG et
extea’peripheriam H G N. Sinillt mode ofienditur de
ter Atie pundo peripheria D C-G 4 prater quamde
pundo C, qNuod fic extre peripheriam circudi #ICN; Ergo
£ civculas N C H circulem M D € excra contingac , in
..u‘icypunac-illuu contingifs ORen{wm autdm ch, quod
& 6 intes fe contingant cieculi, in omico.tintum pundha.
-fa tangant. Ergo circalusetrcmlum non contingic iu plu-

triy five ejus linem, qua tranfit per eentrum B | eritipls

-sibus,quam uno punito,five Inlus,five extra tangat;qood .

-agarichat demonfsabe.

2) shujus, (3) Esantecedenci, ™ (4) ¥hajuse

———
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. Liber Tergigs, i
THEOREMA X1 PROPOSITIO X1V.

B civenlo aguales vella lined agualiter & centre
Aifant; s gue agnaliter 3 centro diffawtr
R nter fe funt aguales. >

slt citculus ABDC ; & in iffer
C . xquales refla’ linex AB, CHs
Dico eas } cemtro mqualiter
diftare . Sumatar enim ckcull
ABDCcentrum , quod k£ , &
abipfoad AR, CD , perpendicu-
colates'ducantwr EF |, EG., &
AE ,EC,jungantur. Quoniam
igitur redha Jlnca quadan per
centrum defla E F, redam H-
meam quandam A B, non dudlam per-ceuncrum-ad zeflos
angilos fecat , & bifariam ipfam fecabir. ( 1 ) Quare
AF cf equlis PB , ideoque ipfius AF dupla. Ea-
dem racione o & C D duplaef & G: arquecl A Biph
€D zqaalis ;equalis igiter , & AFiph CG . Et quor
aiam AE eftequalis EC, erit & quadratum ex A E,
quadrato cx E C mquale . Sed quadrazo quide ex- A B,
aqualia funtex A ¥, FE , quadrata ; (2 ) re@us enim
-angulusel ad F 1 guadrato aurem cx E € equakia fune
qudridaex E €, G €, qoum angolus ad G fic rqdus;
quadrataighur ex A F ,' F E aqualis {Doegeadratis ey
€ G,GE, queum quadratumes AF quadratpoex -
" eft mquale y erenim squadis ch.A Fiph (I! G ; rehiqu
+dgheur , quod Rt ¢xFE quadratum , sguale ch reliqgo,

quod e E @ ;acpropterel F Eiph E G ef gqub¥is s in
eirculo autem aqualirer du,hr',cé centso redte Bnem dis

-guntut , quande & centro ad ip(as perpendic vdeees duflm
«quales fune; ergo AR, €D , & centro xqnabivadiflant,
Sed AR, CD, mqualiter difient Iceatre , hoc eft zquals
fit FE Iph LG, dico AR, ipfi CD,zqualem eflc. liddem
enim confiradis , Gmiliter ofiendemus o, & B duplam efe
ipfins AF, & €D, duplam irbud CG. ki« quesiam gqua-
WeR AL, iph EC, erit & 3 AE quadiatum quae

‘fll.;

¥

T8s) shujur (2} apprimb. . .




s Buxctidis Elems,
lu;: ex k_(i gﬁnh . %ed‘qudnt.
idemex » #quafta funt qua.
5 c 3:::: exEF, F 7\’: quadnnqau.
wemex E C, aqualia quadrara ex
EG, GC; quadrata giturex EF,
F A quadratises EG , G C zqua-

F lia funt : quorsm quadratum ex
: E G aqwlc el quadrato exE F,
efl entm EG Iph EF aqualis; reli-

mam igitur ¢x A F qeadrarum

B D unale% eligao ex 3 G; ergo.

AF ipfi CG eft aqualis ; atquecit

AB iphus AP dupla, & CD duplaiphus €G . Yo cite

tole jgitur aquales reémlinea zqualiter § centro di-

Rant , & qua aqnaliter dcencro ditlant , inter fe fnae
&quales . Quod epertebac dementlizare.o .

THEOREMA X{V. PROPOSITIO XV.

\ Bu civemle masinsa girtdem off dismeter 5 allarum
orrd [emper ropinguioy ¢i , qu4 pen
) Tt eentemm  framfit , T
! majos ofy

Sl‘t circofus ABED cunjusdiame-
rer AD, centrumi E , & propine.
® “‘quier quidemdiametro AD, i
BC, raiovior vé¢rp FG . Dico AD
masimam effe’y & B-C majorem,
quim PG . Ducanter evloi dicen-
[ troEad B C,F G, perpendiculsres
‘KR, EK & quoniam'B- € propin..
qhior eft ol , qua per centrum.
tranfit , remotior suteaF @ ; eriv
LE, qu¥m EFP major: ponatur iph.
) EH,aqualsEL, &per L, iphr

£ K, ad re@os ampulos dudta L M in N.producatar , &
songantur EM, EN, EF, £G . Quokiam igicur EH, eft
wyvalis EL | erit , & BUCipfi' MN gqualis. (1)Rurfus.
“quoniam equalis ¢} AE, iphi EM, & WE ,ipGEN ,.este
& AD ,ipas ME , EN, &qualis. Sed ME, EN, majores:
funt, qudm M N . Ergo & A D major eft,. qni;MMr"N',

(1) Exantecedentes. - - ..

€
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& MN ek xqualis BC. Eltigitur AD, quam BC, mae
jor « Qudd cum dus EM , EN | duabus FE, EG , 2qua~

- tes fint ,anguluiqué ME N, major angulo FEG, & bafis
MN , bali ¥ G major erit.( 2 } Oftenfaaviem eft MN
wqualis BC . Ergo, & B-C ,quam F G, et major . Ma-
ximaigitureft AD diimeter , & B C majot, quim FG.
Quare in circulo maxima ett diametér, aliarum verd
femper propinguior ei , quae per centrum tranfit remo-
tiore eft major . Quod demonftrare opostebat .

(2). 24-primi.
' THEOREMA XV. PROPOSITIO XVI.

LOua dlarcessa clrenli ad relles angulos ab extiombpate
ducitus | tadit estra cisenlum 3 @ in locsm ., qud
inter se&tam lneam |, & clresmforentiam interjin
citur , altera veRa linea nom cadet: O femicirenl
angulus.omni angule acute voldilineg major eff;,
religuns asmtem minar .

Itcirculus A C B, cujus cenw’
trum D, & diamcrer BA | Di-
- co refamlioeam A B, quad
. pundlo A Ipfi AB ad reitosangules
ducienr extra circulum cadere .
Sumatur in ipla AE, qnodvis pune
&um E, & 3 centro D ad punétum
E ducatur recta DE . Quoniam in

- triangelo DAE angulus D A Eeft -
reQus , erit DEA tagulus acutas’; (? ac preinde minot
ipfo angulo D A E. Sed major! angule majus latus eppoe
nitur , (2) Etgo latus DE , quod opgonitar mafori angae
jo D A E, majuseft latere B A |, quod oppenitnrmineri
angulo DE A. Redaautem D A ad circomferentlam
pertingit o Xrgo D E ulterias porrigitar 5 adevgue pune
&om E , & cadem ratione qacdvis aliud pun&tum reda
AE extracirculim ficum eric, Tota. igitur AJE extra

circulum eadit, quod erat primum . R

Dice fecando , in locum , qui eft Inter re&am lineam
AE, & circamferentiam CHA, alceram lineant non ca-

dete,

(r) zaprimd (3) ssprimb

-
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derc, fed intra circulam neceffarid iplant effe dcbere.

Pacatur igitar re&la AC . Dico eam nen estra, (ed intra

circalum BCA cadere. Ex punéto D-ducatar D-H per»

pendicalarisad inl1m AC.Quoniam enim 2ngulus DHA
eft re&us, erit DAH acatus :‘(32‘:; proinde D H A an~
gulus major erit angalo DAH : majorl angulo oppo=
nitur majus latus : (4) major igiter eft re@a D A , quam
1c¢8a PH . Sed D A ad cireumferentiam pertingic ; erge
recta D H nonedufque porrightar ; ac proinde pundum

“"H intra circulum cadit . Similiver omne alind pandunmy

teda A C intracircalom cadere demonferator. Ergo

rota AC intra circulom cadic . Quod erat fecundum .

Dico tertidr angulum lemicircili, quiveda linea BA
& circumferentia A H C continetur omni acuto angulo
reftifineo majorem effe 5 religuum verd contentum cir-
comferentia CHA, & re&a linea AE omni angulo.acate
reBilinco effe minorem . Quoniam nulla redta linea in-
ter A E & circamferentlam C H A cadere poteflt, fed
omnis alia Intra circulum cadit ; perfpicum efc acatum
quemlibet angulum minorem efle angnlo femicirculi,
}“I nempe continetur diametre B A , & circumfereatia
HC , majorem verbreliquo , qui continceurreéta AE,

& circumferentfa AHC., Si igicur ab cxcremitace dia~
- matriy &, quod crat oftendendum. . .

. COROLLARIU M
Relladgitar, goa 2 diamsir) civcali exsremitate ad angulos
" velles deicisar o ipfam cirembams tangls . Ofianfam enine
U efpipfam cadere énra circuinm, re in extremeo ille
© T gmnibe diermetri circulum tangit . I;::- fi A dato im cire
 ewmferentia punile tangens durenda evit ; ab co punidn

dutatnr diameter | € adipfam ab eodem punfloperpen.

£t

Wicntaris rnciteion ; (2 babebitinr towgens guafite .

©Cawe, ne exifimes | id qued walgd wmgulns contallne
sMcltar o quodpese jacet intes tamgenten 4E , & circwmfe-
>oowtiams 4 B C, verd -angulwm effe ; '6 lument f[emicir-
_oull guicomprebenditnr diametre 4 B | (& circamfrrensio
VEEC | offe- amtum , & wngale veBo vellilinee minecem.
- $ac vhim temgosm wera -3 nonneliis esevpratibus admiffs,
Wios -in manifififfima compniernnt abfurde ; guod gn) vhe
Cers .. - - . N “'m

(3) sa.priml, (o) rgprimi,
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. -Liey Tertiom . e
deving plovigue o Wa Euclidis non offe dizve o fed ab alionn
-manss inferta . Luilguls fit-awior | putamus non efe ane
Eninm id , qued vuigd angulus convaBus dcitur | anguium-
ous femicirculi relum efle , Gof aqualem anguloveldovelili=
wea. Duaguldem . guomols pluribus oficnd; pofint medis,
-ex omwibas illum bis adducerans | qui Tyromum intelligen-
tia fit manimd accommodatag .
Sit-rella 4 C peependicuiarivrella linew AP : hac-autom
Furitafrangasar utin Dy E | five infleitatur | ut & F,
Bfitwperpendiculars ol fitoum paraliclum., qmosd fui pare
tom E H | vel F G perwamive potefi . Sk -hac mutatio fisy
. Sraltionibus 3. guantitas Aecling-
tienisy guarvela AP five tjus
pars difredit 2 ftu porpendicu
lavi, babetus ob angnlisentes=
wic, gai fiunt in fingalis frae
étienibns, Ste awsulns E D B
guantitatem detorminat nclina-
tionls , gra-pars B E difeedis-&
rerpendiculs AP [ & sagalus
H.EL guantitetem degeiminag )
— . inilinationis | qua pevs M E & _
Stn partis DB Bfeedit . Guart amnr3~ anguli extornd:
fmulfunstt (unas pisrefvi | panci ', muliToe , agunivs,
ant inaquales ) funt menfara tordns-declinastonis dfits pris
mo 5 guein ce[u propofits ef wunns angulvereBas | quippe
santundem Aeclinat pavatlela-Bperpondicnlart .,

Sty bar matetiofiexione fiat , ubt nalls: off frallie, fod
sontinnaincnrvatio , quamebrem crdatur linea curva A Fa
‘Dac fewio g sl deelinati aguivilot sos’, temif+
que fraltionibns o quu telem cfciffent de-bhactioneen : we
“proinde ymnes anguli D , (¢ E exserni | pinres paucisrssve,
aut stioms smiews B ofi menfura deciinagionis , guarn-obtic
met inF reftn~2 fisu prime ope flamionis |, five insnrosionis.
enrva‘livea A F, T )

Porrd f detiimationembane 3 fituprrpendicsnions AP o
parslicinm frafilemibus ficvi [wpponamus . & gniden one
Sutis inter- fe agualitos ; pavet | qguengiibot extornornme - anm
yulbram | quibus quamtitas dujus declinationis desermis
‘matwr , ram partem effe amgnlitelii | que xeseominatwr &
wumero fralionum , quibss framgitar i paviesveltn 4 P,
ot ad fiturn paralicinm perwiniat . Ske fi' guatan furring
- fraltiones, angulique fint iwier fv aguales | quriithes casvhe
‘e aggminseritgnerrapars angulinidt , @ S d:u;r

PRI - LI

R T N U ORI



S

-~

13 : Ewclidts Klens,
Bujalmedi fraltiones , quilibet corum ol2ava pars erit an.
gulirelti | (9 foc dvinceps . Ex guo pater , gud plura fant

- latera , in-qua Aividitwe relia AP | 00 mineres angnlos ifieg
evadere , . .

Dus deve fi it incurwarl [pponatur refia AP , ut fe.
was fiat infinitis limeisparwis | fitgue s guadvantalis | five
sireuli guadranti agnalis | aquipeliens mud amgali vedie, .
& enrvetura fit untformis; quelibet ex-bis angnlis esternis
evitinfinitefima pars anguli e8| boc of nullins guantira~
tis, fine mew amgalas. Atgwd b effet angnlus contalns
bujus palygowi infiniteram lrtévmm ;- com is -wulla lhta ve «
&afecarbpoffer , quia nallius of guantitatisz. Et fic infless
reia A P convertitar in lineamt corwem o (f quidem cires-
davern . Evge anguinscombaline nnllins eff quanticatis , five
wen . co-

At fi quis fermpulofins agere welit ; arcamgne AF chrea~
Bareyn now concipias , mt €3 dnedls velis | guantvls infinitd
malts conflatnm o fed b continuam curoam lineam abf-
goe wlla frallione , vel angule o enjus nulls pavs uteum-
gue minuta y St reis 2 new blee angulns comtallus evadit
sllins quantitsgis; imd ex boc clarius erdt nullom ipfnm
Basere quensivitems s amgalumane won ¢ . Nuiwe-eams o2
Wi, gua in prapesviens dermonfirate [unt 'y is ommi acute
ougnio rellilinee minor fiv | miner ¢ orit googue
oz anialls vaternls pelygond ifinitadems lethrum 5 fed
goiliber borum angulorum of usllins guantitagis | st
ofenfum eff o Ergo ¢d masgis anguins bic oy qui perparam
ougalus Bicitwr | nullius ef guanditatis o a¢ preinde nom

wlas, oo

Ex bis biguet | angsinm [ervicivenli efe relum , gute
enm id , qwod angulus comtactus wuigd dicitne 4 non fit an-
Ewime | angulns femisivenl] ab angule vecto , gai mempe
sonfiiwitnr & tangente | & diamnstre wom deficit | ac proine
Ao e Ipf agualis i Sod quare mutud now congrumnt? Rea
fpondes | ob inflexionemn circamferentia | gqus congruere non
potef cumrellalines . Qua infleais quemvis fit ejufdtm
quantitatis bn majoribus.y atgar in mimeribus ciresmfersn.
$ids , quiatamrn bn mineribm chrenmferentiis ef in min®
bongitndine | sisins minores civesmferemtia recedunt A tane
gente 5 asgue ideofit , wt angmli [emictresilorom | gquerum
wempe eadem dismster confituic unum latas , ot w8 ta-
dera o ant aguales cirenmfrremtia facinnt aliud , guamvis
imtey f¢ aguales fimt , sipotegui omues vectdfunt., now Ine
weim congrvont ; wnde dujnfmedi angull 4 & ::“Wu'

. - " - .
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etiam fegment} argulns |, five is fir majords | fiws minorhy
fegmenti | imo etiam omues guicsmgne anguli , qut i refls
linea , (5 qualibet linca curva confitunstur | ad angmios re.
ducantur , qui confitmantar pradifla vella linta , (o tan~

nee ejuidem curva , dulla wempe 3 panlo , in gue metne
Interfecantur vella , 0 turva linea, Et bac dinife [aficios
de_angule contellns 5 qgua guidem Tyrannm intelligrmtia
[ufBcere mibi pesfuades . o

PROBLEMA II, PROPOSITIO XVIL.-

A Aago pasilo relam Hueam dutere , gqua datems
sdreninm contingat . - )

Sh datum quidem punflum A,
datus sutem circulos BC D,
oporcet 3 punéto A , retam lingam -
ducere , qua circulumn BCD cen-
tingat , Sumatur enjn cenrrum
citeali E; & junéta AE, centro
quidem E , intervallo autem EA,
circulos AFG ,deferibarur: &3
pan&o.D, ipfi E A, ad reos an-
gulosducatar DF ¢ iuxgmuvque EBF, AB. Dice)d
pundo A , duRamefle . puwcircolum B C D, cone
tingit, Quoniam enim E centrum eft circalorom BCD,
AF@Q, erit EA, mqualis EF, & ED, ipfi EB. Dum igitur
AE, ER ,duabus F E ,E D, equales {unt ; & angulum
communen continent 4 Gui efadE ; €180 bafis DF, bafi
AR, clt qualis; eriangulumque DEF aquale triango-
1o EBA , & reliqui angwdi , reliquis angalis: (1) aghalis
ilgur et angulus EBA, anglo EDF: & EDF reflug
eft, quare & rectus EBA: atque e E B ex cencreg
fua‘autem dlametro circuliabextremitate ad rectos an. .
gulos ducitnr , circulum contingle ; (2)stgo A B cone
tinglt circulum » A dato ipitur punflo A, dulta ef reda
linea A B, qua cisculum B C D contingit; quod facerp
opottsbat o

Ma-

P

(1) &wimi. (a) Exinrecedentes




’

’s Eaxlilis Elem.
C Magis expedité o3 date panils ad
- Aatum civeslam tangens duci pe-
‘ tof boc mede . 5it Amcenda tan-
B pensax date pantto B ad datun
: tireulum CD . A datopuncte B
: ad 4 comtrtm civenls ducatur re-
cta AB | qebe bifesiam diwidatuy
) i P; O foitocontroin P intey.
D ) wullo P B defcvibatur femicireae
Ins BCA | dncaturgue 3 puscte
B 2d punctum C , I yuanempe cireslorsm sizenmfersntia
fefefecant yrecta B G, qua evdt tangenequefita, gnis an-
Enins ACB rectsis off o ¢ demanfirabisur in prop, y1. bujns
dibrt . ' L.

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XVIIL

$i cireulum contingat guadam recta Rnea y 2 cone ‘
¢70 amtens In contastuns recta linea ducatur,
es  ad contingenterns perpendicularis
erit.

Irculum enfm ARC,contin=
gat quadamre@alinéaDE,
- in punéte C:8 cirenli ABC cen-
* srum {fomitor F, 3 g0 2d C du.
“eatur FE. Dico FC adiplam
DE, perpendicularem cffe. Si
enim non fra fie , ducatur } pun-
. &to F ad D E perpesdicularis
F G . Quoniam igitar angulus
FGCre&uselt, ¢rit GCF acme.
. tus , (1) ac preprered F G Can.
gotas major angalo F C G ; majorem autem anguinm.
majas latus fubeendir ¢ ¢ 2 ) major igitar et F C, quim
F G:equalisauem F Cipfi F B+ ergo’F B ipfa FG,
eft major , minor majore, quod feri nen porelts men
igitur F G , eft perpendicularis ad D E ., Similicer often-
dgcmus , neque aliam quampiam efle praceripfam F C:
ergo FC ad DE #0 perpendicolaris. Si igitur chrcolum
contingat quadam refla linea , & centro autem in 50:::..
um

7:) 33.ptimi. (8} 1o.primls - =
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&um reftilinea ducarac , ¢a ad contingentem perpendls.
cnlaris erir, quod oporeebar demenfirare , .

THEOREMA XVil. PROPOSITIO XIX,

&1 cirontnm congingat ‘quadam vectalines , 3 contactd
antem ad rectos angulos contingent) reata linea -
ducatar , in eacirculi centram erit , .

: . g rcalam enim A B C contine
A ‘gt quedam redtalinea D E
InC, &dpundoC ipfi DE ad
saltos-angules dacatar CA . Dico
- in Ipfa AT, circuli centrum effe.
Non ¢nim , fed , fi fierl potet , he
F cencrum , & juagatur CF,
Quonlam iﬁ;:r circeualnm ABC,
contingit quedam redalinea DE
-l & hceiug ad conta@am , dpda
D < et EC, eric F Cad iplam DE,
- perpendicularis ; re@us igitar an.
gulus e PCE ; et aurem , & A CE rettuss emq FCE
angulus eft zqualis angulo A G E , niinor mafort , -quod
feri nb.,‘_pou?} . Non igitar F centrum et ABC cirﬂull.
Stmilicer oftendemus neque aliud aliqued-efie , pracer-
quim in jpfa AC. Quare fi circplam contingat quadam
reftalinea , A contadtu autem ad rectes angalos contine
geatl reda linea ducatar, in ea chewll erit centram ;

guod demonftrare oportebat «

THEOREMA XVIIL PROPOSITIO XX.. |

&5 eivcul anguing, qwi ad cestram | duplas of
ejur | qui al circamferéwtiom | quande
sheumforentiam eandens pro bofi

) babeant .

fit BEC, ad ciscumferentiam vetd BAC | & can-
circumferentiam BC, pro bafi habeant, Dico BEC
anguldm , anguli B A C duplam efle. Jungatur enim
AE, &adF producatur. Itaque quoniam E A, ¢t
squalis EB, criz & angulus EAB angulo EBA aqua.

§h circnlus ABC | ad cujus centrum: quidem angi!{xs-
dem

Yis;
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ls; (v )angolidgicar EA B, £ B A, dupli fune ipfius
angull E A B {cd angalus BEF elt aqualis angulis
EAB,EBBA; (1) esgo BEF an.
gulusyanguli EAB et duplas, Ea.
demratione , & angulus FEC du-
pluseltipfius E A C; retus igitwr
BEC, totiusB AC deplus erit.
Rurfusinfelatur, & fir alrer an-
gulus BDC , jun8aque DE ,2d G
preducacar. Similiter oflendemus
angalum GEC,, angu)i EDC, du-
F plam efle; guorum G E B duplus
eft ipfius EDB 1 ergo reliquus
. BEC, reliqui BDC eft duplus , In
¢eirculo igitur angulur, quiad centrum duplus eft ejus,
124 circamferentiam , quando circumfercuclam can-

m pro bafi habeant, quod oportebat demonfrrare ,

(1) sprimi. (z) ga.primd.

Vera of bac prepofitie etiom

3 . Ji mnlius ad cevtram anguiss
Sat; guod tumc demum fit,quane
B Ao fegmentum |, in quo ef angm-

lus ad peripberiam | femicivenls

wors of mafus y fed aut aguale,

asut minks . Sic fi fegmentnne

BAC fit femicirculus | aut femls

clreulo minus | in quo fit amgue -

tus BAC, Dice angulum BAC
Aimidism effe [patil ex angulis BDE , CDE compofiti, five -
potias anguloram oaniam , qui iuoénire D fiori gofwnt,
Dule enim tecta A E per centram D o erit tim angulus
BOE ad centram dnpins angsli B 4 E ad cirenmferentiam,
guins angulns C D B etiem ad centrum duplus pfins C 4 E
ad circumferentlam;ut patet ex bac propofitione. Erge totum
Jpaium ex angnlis BDE , CDE compefitum , five potins ipf
anguli BD E , CD E, gui fiunt ad eentram D Anpli funs
suguli BAC ad peripheriam o : .

* THEO.
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THEOREMA XIX. PROPOSITIO XKI.

Incireale , gl n sadem portione fant angull , nter
fr dguales funt . R

SJt circulus ABCDE, & incadem
porcion: K A E D War anguli
. BAD, BED. Dicoeosinter{e
mquales effe, Sumatur enim ciceuli
ARCDE centrum,guod fir F: jun-
ganturque BF ,F D . Ee quonizm
angulus quidens BFD , eftad cen.
trom ,angulus verd B A D ad cir-
camfcrentiam, & circuniferentiam
_ eandems pro bah habent BCD ; eric
BFD angulus,anguli BAD duplus.
Eadem racione angulus B'F D duplus ele eriam awgati
BED. E-go angalus BAD snguig, BED mqualls eric.
in cirealo igitur qui in cadem portigne fant angali, intce
{c zquales funt. Quod oportebat demonftrare .
Luamgaan demonfiragfo bujns propefitionis ad fet an.
anlos applicetny | qul funt in [egmente clrcull femicirenls
majord | gémeralis tamen of , Adcetque de guibhfenmgne
angafs  gui font tn codem fegmente | fiwe-majori, fve
minori , swt agnali femiciremio , cos imter fe aquales effy;
adre ut now ad slias fit recarrendum demonfrationts | op
weritas bujns propofitionis pateat stiam in amgulis 4 gui
font in fegmento circali minsrl | gudm ferwicirenins o st 3
nennullls interpratibus faltum video. Quunsening omnis ane
gulus ad peripheriam (fit 4s.dn fegmenio ninjorl | ast meine.
08, quani femicircutus ) femper dimiding fit angaliy five
angulorum- ad centram | st in antecedente demenfiratum
ep, liguet fi piures fint anguli ad pevipherianm in_cedern
fegmento yeot effe inter fo aquales . D

THEOREMA XX. PROPOSITIO XXIL

Luadrilateroram, gug in cirentis deferibuntur s eugall
oppofiti dmebus voilis qgnalerfant . )

SI: circulus ABCO | & iniinfo quuhihuremABC‘D.
Dico anguolos ipfins oppofites duobns rectis aquales
>efic. Jongantar AC,BD. Qlo;ilm ig' tur emmls c(lllaeg

ELL N
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guli cresangoli duobus re@tis fune xquales, (1) erune
triangul. A BC ,eres anguli CAB, ABC, BCA , quales
dwebas reis. Scd angulus C A B et equalis angalo
: . BDC in eadem enim funt portio-
» ne BADC; & angulusACB equa-
G lisiph ADE, quod fint in eadem
, ADCB portione  tqtusdgitur an-
/. gulus ADC angulis BAC, ACB
) < equalls 5 commanis apponatur
" ABCangulas, duabus angalis,qui
: {untad A , & C ;- & {evr{um uni
A - B angulo, -.gui e'ad.D ; erunt an+
guli ABCS, BAC, ACB angulis
o ABC,ADC mquales . Sed ABC,
. v BAC,; ACB,, funt equales dus-
Busredis; crgo, & anguli ABC, ADC duchpus recis
gquales erunt. Similicer oflendemus,angulos gnoq;BAD,
DCB, duobus redtis efle aquales . Quadrilaterorum igi«
tur, qua-in.circulis defcribuntar, anguli:dppofiti ducbus

redtis.aqualesfunt MQuod opertebat demonlirare

. "COROZZA‘R*IUM.
Circa figusas esgo gmadvilaseras | quarum angull, qui ox
.-advenfo o dusdus veBlismajores | wel .minores funt , cire
eulses deferibi paguiis o inter guas et Rbombat , Cec.

N ¢ i) 32.primi, -,
. THEOREMA XX1. PROPOSITIO XXII. ,

" » . .
Jurailem reila linea Ana tiscislorum portiones fimiles | Lo
ivaguales emendem parte nom conflisnentur.

SI enimfieri poteft, ip.cadem re-
dlalinea AR, dux circulosum
portiones fimiles, & insquates con-

- fruantor ex eademparte A C Ry
ADB, ducaturg;ACD & CB, Fl»
& T sungansur . Iraque guoniam portio
‘ 3 ACBhmilis el portioni ADB ; fi -

mides autem circuloram puttiones
{mit , e sngulas fnfoipiont mqmales; () ctit ACE an-,
- T ey o o B“':'

r—

() Defashujus, - ,7
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gulus mqualic angulo ADB , exterior interioti, quod ieri
non petef . Non igitur in cadem redda linea dum circa-
leram portiones fimiles, & inmquales ex cadem parte
conflicuentur . Quod ,dequmi}nrc oportebat. . .

i quis fupponeret | duas portianés ACB , ADB won ite
sonftitsd | %t wna intra aliam cadat (ut cff-exprofum in
*fisura bujus propofitinnis ) fgd carum alteram part im intea,
partim satra effe,(utin fura propoitionis fequentis ) etiam
Jequevetar idem abfurdum s nam dulfs AC D o qua fects
stramgne pevipheriam , ¢ duftis3C , D pun@is ad pun.
Bam Brellis €. B, D B, demonfirabinys anguium 4C B
agualem ofje angli’lc 4DB .

* THEOREMA XK. PROPOSITIO XXIV.

I aglalibns veBis Bneis fimiles gireaslorum "tlm&
LT T dnter [e agualesTunt . S

{ntenimin agualibus redislineis AB ,CD , fimll¢s
circuletum,portiones AEB , CFI . Dicoportionerh
AEB porcioni CFD aqualem cffe.. Superimpufita caim
AE pertionc portioni CFD | &-pofito puncto quidem

—E s .. F .

A T BG —DB .
A in C redaveid lincaABla CD, cgngreet & B pun-,
BQum pun@to D, proprered quod AB ﬁCD it @qualis;.
congruente antem rellalinea A B reite C D, congruee
& AEX portdo partioni CFD . Si enim AB congruecipk
C D, portio autem AEB partioni C F D non congruet,
Ted parmutabitar , ue CG D, cirenlus cjrculym in plari.
bus , -gquim duobus punclis {ecabic 2+ ctenim SMtculus.
CED circolam CFD fecasdn plusibas pundis , quim:
duobus , videlicet in pin@is C., G, D , qued rarfus fierk:
non poteft, Non igitay congrueste retadinex A B redan:
€D, non congruet, & AER portio, portioni CF D; quare
congruct , & ipfi wqualis crit - squatibusigicue redic
h . £ B.,s | .~ lincis’

/
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“ mﬁ tes efrcat Buehdis Elris.
neis fimiles clrcolorum portiones inter fe wquales fuqr,
Quod opertebat demonf(r:‘r’e; . Ra

“§i quis bic opponeret, fieri poffa | st porstionibus una alteri
[uperimpofitis now ita cadant , ut una caram partim intra
T gpartitn extra incldat , fed tosa asit txtra o ant intra fit 3 (u;
in figwra bracedentis propofitionls Y Refpomdetnr ez bac by-
potbafi fequl , duas efé poffe fuper comdem velBam ; €5 ad®
eafdem partes fimiles clreslorum portiones inagualestamen
inter fe 3 guod eft contra pracedentem propofitionem ,

PROBLEMA III. PROPOSITIO XXV,

Circuli partine dala deferibere civculum , eujas
. o4 portioeft . - i
It data circuli-portio ARC , feas
B - S }ge oponerp:monis ARBC de-
cribere-¢ironlum , cujus eft
portic. Secetur AC, bifariam fn De
{ & A pundlo D,1phi AC,2d reétos an~
- © 7 pulos datatur DB, & AB , junga-
E tur 3 vel igiturangulus ABD , ma»
jor eft angule BA D, vel minor, vel
) ipk mqualis. Sit primum major , &
ad re@am lineam BA , atque ad datumin eapunéum A,
conftituatuy angalus BAE, ®qualis angulo ABD : (1) &
BD,ad E producarur , jungaturque EC . Quéniam igie
ant angulos ABE ef mqualis adgulo BAE , eric & BE
-ve&la linexiph E A mqualis ;( 2 ) & quoniam A D eft
/equalis DC, communis 2atem DE, dvz AD , DE, dva-
bas CD, DE aquales font, altera aleeri; & angulus
ADE | sqnalisaggule CDE', re@us enim uterque e¢f;
etgo & bafis AE bafi EC eft gqualis . Sed ofienfaeit
AE , aqualisEB; (l]uavc & BE iph EC, ¢fi ¢qualis, ac
ptopterch tres reélm linew AE, EB,EC, Inter fe equales
funt;s centroigitur F,intervallo sutem una ipfarom AE, -
EB, EC, circulus deferiptus etiam per reliqua eranfibic
puocta &k chrculosdefcriptus erie [ Quare circuli pestiv-
ne dara defcriprus e circulumenjus €a portic eit. Scd & -
illud conflar, porriont: ABC , femicirculo alinoremef<-
fe; pmﬁmei guod centram: fplws excra cadit . Siniilicer

oobeh

() 31.p'm‘ni.: (15 l.pl%xfb




Lider Terties,* . aen,
& fi angulus ABD firgquatisans
gulo BA D, ericrea’AD reflm
BD afqualis. (3)Sed reta AD cft
zqualisipf D G ; bifariam enim
divila-eft ipfa AC. Tres ergo DA,
DB, DCinter {¢ aquales funtjac
proinde D erit centrum circali,
& portlo A B C femicircalag, Si
verdangulus A B D minor firan-
golo B A D cenflituatar ad re-
&am lineam B A , & ad pundam
" in ea datum A, angulo A BD
-¢qualis angulus BALE ; Etinera
portloném ABCrerit centrum, &
quidem in punito E, utpatet fi
ducatur 3 pun@o Ead punitam €
reda EC ,quiaoftendetur , ur in
N prima parte, tres re@tis EA , EB,,
EC , inter [e effe mquales ; & erit portio ABG femiciz-
~culo major . Circuli igitur partione data , defcripeas ek

circulus, cujus portio ¢ft; quod facere oporiebat, -

Ex»editids perfici gnﬁ edrege
Ins , cujue porsio 4B C data it
Boc wiodo . Sumantat in portionis
ehreamferentia quacumgue iz
punila A B,C, gua connelantay
vedis A B, B C ; @ kabifariain
dividantuy in panllis 1, @9 L; .
~ ¢x quibus ad yrBos angulos ipfs
€.} 4B, BC evigantur dua’lX | 12,
. ’ gue gquidem [¢ [e fecabunt in
urflo O, quod xR eemgyeim cireuli oy caujus of portio ABC.
Kam quson aninli d Iy @ L Aot 503 i 2punfle [, md
punBlum K ingelligatur dufla veBa i L | nﬁif‘an;rdi 77 £ AN
OL]I mineres Anobms vellis , ac proimde dua [X', 1Z in all
gwo panile O convenire debent 5 gquod guidem panflum O
centrum erlt cireali 3 cnjus efi portio ABC | guia ex corol),
prop. prime bujus libvi cantysm effe drl(t.lrg'uirquc )p[,-

rum 1X | 1Z , quave in punilo ipfis commane O, @ ‘centry -

Invento non et Aiffcile cirenlum porficere . "
Praxis « Ex bac confirnilione perfacilds Babesy pr;:h
. 3 S e

LI

|
S

(3) é.lib.primls e



te: _ *Rackils Elem
ad invesimdum canirion cirtli 5 cujus portie data off,
gue inwinto , ipfe circulus pevficitar . Contra B [umte U
areu defaribe vives'nm o codem intervallo | dtiis in avess

sentrisdyferibe duos abivs ciremlos 5 aui fiygull priovesn bis .

Jecont . Perinter friiones dnile rella ﬁﬁ mut deenrrs.
804 in O dabunt cemrum . S :

THEOREMA XX1I. PROPOSITIO XXVI.
I8 agualibus cirealis aquales angnli' o malibus “infifunt
sircumferemtiis | fivé adcentra, fivd adcitennferan.

N tias infifant | -
- Tus ‘gquales cir-

P et Aanc,aag,
\ &% o ipfis ¢qma-

lesangali ad cestra

quid? BGC, EHF,
J &d circunferentias
7 verd BAC | EDF.
) ¥ Dico B K G cir
c cumferentiam , cirs
cumfcsentia- ELF, aqualem effe . Iun%mtur entm BC,
EF. Ec qn-iam,aqulg:s funt ABC, DEF circuliernnt
& quaz ex centiis aquales; dug igitir BG , GC | duabus
‘EH, HF, aquales funcs & angulusad G, squalis aggule
ad H ; c1go & bafis BG bafi EF eft aqualls. () Rurlus
guoniam «qualis et aogulusad A, angolo ad D, portip
"LAC fimilis exie portioni EDF : () & funt in zquali-
busre@is linels BC, EF ; qug autem-in zqualibos rectis
lineis fimiles fune circulorum portiones), ?nftr fe 2qua-
Fes fant ;(3) portio igirur BAC portiont EDF eil ¢qua-
lis.. Sed & totus ABC clrcilus zqualis eft coti DEF; er»
¥o & raliqua circumfcrentia BKC reliquz ELF ¢qua-
‘Tis erit. [n aqualibus igitur circulis quales anguli ¢qua-
libus infilunt circomferentiis fivé ad centra, fivd ad
eircumferentias infiftant 3 quod oportebat demeniirare,

_ Eadem provfus of Aemengiratio fi [upgmantar anguli , 4,

Dy adcircumferentias aquales iuter fe 1. 1is onim agualie

$us, funt aquales quogne amgull ad cemtra, wt colligitnr
ox'prop 20, bujm bibri. . ) ’
] - : THEO-

J'(l) q.pxim;;.‘ (2) Dcf.n-h’nius. (;)_;_q.b'ujn. )

N
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. Liber Tertinss o
THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXVIIL.

In agualibusclrenlis angull , gui agualibes infi.
Aunt circumferentiis 5 inter fo aguales funty -
fivd ad semtra , fivd ad circamferentias
infifismd ’

X zq&xa!ﬁbu_s enim circuls ABC, DEF '3“’"5:"
circumferentiis BC , EF , infiflang anguii‘a centra
idem B G C, E H F, ad circomferentias verd BAC,

EDF . Dicoangulom'BGC angufo EHF + &angulum

\ A : ) D ‘\
.v - E

AN

BAC angslo EDF, wquakem effe. Si quidenyigitar .
angulus”B&C aqualis fiv angulo EHAF ; ‘manifeflum ef
angolum quoque BAC angulo EDF effe mqualem . Sin

minus , unus ipforum eR major ; it major BGC, & con.
Ritgator ad rectam lineam BG, & ad punftom in i;.fa G,
angulo EHF , qualis angulus B{G K ; (r) mquales an.
sem angali :tp:?ibns infiitunt circomferentils . quande

ad centra fuevine . (2) Ergo circumferensia BK, nqualis
eft circamferentie EF . Sed circumferentia EF, aqualls

eft iph BC; ergo, & BK, ipft BC, ef uqualis, minor ma-

jotl » quod fieri non potet . Non fgicar inequalis ¢ft an.

gulus BGC , angulo EHF 5 ergo el aquatis. Atqueeit

anguli quidem BG C dimidius angulus qui ad A ¢ anguli

verd ERF, dimidivs qui ad D ; angulos igitur qui ad A,

angulo qui ad D ,cft agualis . In gqualibus igitur-circulis

anguli , qui gqualibus infillant eircumferenttis tnver (e

mqualcs fupe, fivé ad cenera , (ivd ad circomfereatias Ine

ﬁzant;q:wd'oponebac demoniirare . M

E&.  THEO..

(2) 23.primi. (2) Examecedente, S
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THEOREMA XXV.. PllOPO_SlT(O XXVIfT.

Tin aquabibns vivcalis agiales vella lines civeumge.
sentias aghalesanferunt | majorom gquidems
majori o, minerem werd minerd .

nt gquales circuli AKC, DEF; & in lpfis zquales
S’uﬂi linex BC>, EF, qugcircumferentias quides
BAC , EDF majores auferant, circumferentias we-
2 BGC, :HF migores. Dico circamberentiam BAC

majorem majori circumferentis ED F, & minorem
circumferenttam BGC minotli EHF aqualem effe . So- .
mantur enim centra circuloram X, L, ( 2 ) jangantue.
que BK , KC, EL , LF. Et quontam eircall mquak
funt , crunt & qua ex centris gqualess €2 ) dum igitur
BK , KT {unt mquales duabus EL , LF : & bafis BC
ualis e bafe EF ; ergeangulus BKC angule ELF
:l?zqulil.( 3 ) Aquales antem anguli ¢jualibusinfi.
feat circumferentiis, ( 4 ) quando ad centra fuerine ;
¢ circomferentia BGC » mgualis eft circuniferentiay
HF. Sed , & totus ABC clrcufos , roti DEF eft gqua-
Yis; reliqua igitur citcwmferentia BAC , relique EDF,
mqualis eric . Ergo in &qualibus circulis zquales reda
linew circumferentias aquales auferunt , majorem qut-
dem majoti, Mminosem verd minoti 3 qued demonbrare

mportebat .

THEO-

(1) thojes. (2} Def.s.hujus. (3) 8.pﬂmi.'
{4) 26 hujus. '
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squates funt 1 & angulus ACDEeqquis‘augolo ECDyre.

N Liker Tertins, LTS ]
THEOREMA XXVI. PROPOSITIO, XXIX.

I wgualibng elpchlls | aguales q'rmm!,nmﬁ;:
#gwales volba lines [ubtendunde .

Int xquales cir-
culia BC,
DEF , & inlpls
wquales afuman-
‘tur. circumferen-
tiz BGC, £PF,
& BC, EF, jun-
satur.Dico redid
Pinezm B Cireila
. o EF aqualem cf-
{c. Sumantur enlm centra eirculorom K, L, (3 )& jnne
gantur BK-, XC EL, LF. Quoniam igitur circumfe~
Tentia BGC eft ‘mqualis circamferencia BBF , erit &
angulus B K G angulo ELF &qualis ( 2 ) Et quoniam
circuli ABC, DEF {unt equales, 8 qua ex centris erupe
gqwiles ; dug igitur BK , KC {uat 2quales duabus E
LF , & xquales angolus continent ; quarebafis BC ba@
EF,¢ft aqualis® (&) In mqualibus igitur circulis @quales
circumferentizs aquales redtw linea {ubtendunt . Quod
sportebat demonttrare . :

(1) pri.hujus. (2) 22.hajus. (3)Defor.huj. (4)4 pricid
PROBLEMA IV. PROPOSITIO XXX.
s D:u;'n thmnfufnﬁgm H{_uk»m foeare,

Ie data circunilerentia A D Bs

. oporset ADB circumfgrentiam
tifariam fecare. Jungatur A B, &
in C bifariam fecetue : {3} 4pun
:’m?om C ipfi AB ad reos angulow
- stacur CD; & jungancar AD,DB.
A €+ B Quoriam igitnr AC’geﬂ aqualis CB,
commanis antem CD | duas Aé , CDdpabus BC, CD

s Qs
() w.prial o et
A



‘o - Emelidie Elve.
-&us enim uterque eft : ergo balis AD bafi DR ¢ft gqua-
lh:(z? ¢quales autem redts [inem circumferentias mqua~
Jesavfzrunt , majorem quidem maguri, minorem ver
minoti ; (3 ) & e# veraque iptarum AD , DB, chcumfe-
ventlaruo lemicirculo mincr; quate citcumferentla AD,
circumferentia DB aqualis esit ; daca igicue circumfe—
rentia bifariam feda elt. Qued facere oportebat..

" Prasis. Eadem provfas bic funt facienda | jxo doenimus
in prep xo. libri primb pro divifone linea relia bifuviam .

{2) q.pliml.v (3) 28.hajus,
THEOREMA XXVIL PROPOSITIO XXXI.

o circule amgmins | gud in [emibcivenls veBuseft | gniverd
in majori portione | miner ef rello. | (& gui in minerdy,
- major relin; & infaper majorls quidem poitienis
angulns rellemager off, miinoris verd gostio~
- misangmiusvellomier.

- Qlecircalus ABCD cujusdfames
ter BE , centrum avtem E ; &
jungantus BA, AC, AD,DC. Dice
- angulum qaidem,qui-ell in femicir~
culo BAC, redlum effe, quiverd
I» porcione A B-C, magore (emicire
eulo, videticet angulum AFC , mi=
norem ¢ffe reéto , & qui in portione:
2ADC , minore femicirculo s hoc eft
argulem A D C , refto majereme
Jongatur AE , & BA ad F predu~
catar, ltaq; quoniam BE efl gqualls
Ct + EA’, erit & angalus EAB, angule-
EBA ,equaliy. ( » } Rurfus quoniam AE cft mquilis:
BC, & angulus ACE', angulo CAE , equalis erit ; tatus:

" igitur angelus BAC ¢ft qualis duobus ABC, ACH, au-
gulis 3 e antem & angulus F A C extra criangulag
ABC , duobus ABC | ACH mgualis ; (2} angalas dgitgr
JAC ¢t mqualls angule FAC ; ac proptercd uterquedp.
foram refus. (3 ) Quare in {gmicirculo BAC “angalus
BAC , redusett, Ec quoniam eriangait ABC Jnual;it-

- ’

.

€1) sprimb 42) h.é:imi. (1)} Defro.prinmk

+
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. Liber Tevtius. rop.
1i ABC, BAC duobus recti* funt minores, (4) redtus au+
tem BAC ¢ erit ABC angulws recto minor 4 atque efkin
Lonlone ABC majore femicirculo.Quod quum in circu-,

quadrilaceram ir ABCD : quadtilaterorunPverd , q'ug
In circulis deferibumear, anguli oppofitl dudbus reel
fint gquales : {5) erunt ABC, ADC anguli gqualcs dwos.
bus rectis ; & angalus A BC minor. et recto; reliquus igi-
tur ADC redo magor erit, atqae eft in portione ADC,
minore femicircule . Dico pratered majorls portienis
angulum , qui continctur ABC circumferentia , & reda
Yinea A'C relto majorear effe; angulom verd minotis
portionis,contentum circtimferentia ADE, & reda binca
AC re@to minorem ; quod quidem perfpicué apparet.
Quoniam enim angulus, qui redis tinels BA, AC, conti-
neeur , reélus eft , erit & contentus ABC circumferen~
‘tiz, A reéta bnea AG , redlo major + Rur{us quoniam ans
~ gulus contentus radkis linels CA, AF rectus et erir, qui
continour redka linea €A, & ADC chcumferentia, mi-
nor redlo.. In circnleigitur angatus , qui im femicirculo
rectuseft, qui verdin majori portione minor eft recto, ¢
qui in minori major cgcto j & infuper majuris quidem
pottionis angulus recto andjor cft : mindris vgrd recto mi-
wor. Quod demanfirarc gpertebat. '

(&) tzpeimt. (5) 2a.hojos. -
. " ALITER®S

Emonfirabiear angufum BAS refum offe. Quoe
nlam enivi angulas AEC , duplus el anguli BAE; -
etenim duobus interiogibus , & oppulkis eft 2q1lis ¢ of
setcm ‘& AER duplusipfius EAC:anpuli AR, AEC
angult BAC. dupli event. Sed & AER - AEC anguld
duobus redis (unt gquales 5 ergo angulus B A-C rectus
oft; quod-demonfirare oporiebac . - . .

Claridsy guim bl 5 ex i1y, gue docmimus infcbalio pro,

o 16. bujns bibsh, deducitar | angwlum majoris [cgmenth
selle majorem | (& angwlum mineeis(egmenti eydven afe mi

_mevems . Si enim expantle A tanyeys ak circuinen A.BC D

dueatur , prodmcainrgne ex stragwe partr , vel tlovi

sognofcitur |, angulum fallum d1eflo £ C , (g Trasgente in

- pumile d ad-parses B - ad guem vedwciton _angmins mejoris

- w,mnmo_n&osd,c", G peviphrrin = 4 By



163 Ewciidta Ehme,
odrufum offe , galppe gul angulo rells faTo d radlo B 4 G
& sangente | major, Lo deontra cognofcisnr quogus , angsm.
by falimm &b cadem 1¢iba C A | (3 cadem vangente , ack
porics autem D | ad guem reducitur angalus minesis feg-
wmenti , contentws [eilices ref3a C A, G poripboria 4 D C,
ocspum effe, quippe qui angulo reflo.falle. & vadie. E4 5, &

eader tangente ad paries D, miwor o/t .
THEOREMA XXVIti. PROROSITIO XXXIL °

Sicirculum contingat guadam veloa lines , A .cantalim
‘autem in cieulum dacatur vela linea ipfum fo-
camnt anguliy ques ad comtingrntem facib,
wgnaleserunt iis, quiim aleermiscivcindd
portionibns confifiunt ,

Heulum enim ABCD, coutins
A . C gat quedam recta luea EF,
y InB, & ipundo B, ad circalum
" ABCD , dacatur re@alinea B D,
ipfum ogcumgue fecans . Dico an-
gutos , quos BD cum EF contin-
gente fucit , mquales cffe s, qniin
alternis circoli portionibus conhi.
ftunt , hoc eft angulum FBRD , effe
®qbalem angulo, qui conflitvitur
in D A B portiong, videlicer ipfi
DAR ; angulum verd £ BD, zqua-

BF

- DEB, conflitnitur. Pucarur-enien i pundde B , iphi EFy”
#d recbos angulos BA : (1 )& in ciccumferentia BD , fa-
matur guodvis pun&um C;junganturque AD, DC, CB.
Quonlaot igitur circuldm ABCDr contingit quaedam re~
fa'linea EFig punllo B: & X contacku B ad reclos an-
gulos contingenti dodta oft BA; erit in ipfa BA centrum
A BCD circulis (3) quare BA ei?fdem circuli diametes
eft, & angulus ADB in femicircalo cft reddus 5. (3 ) relt-

1 ipitar angall BADABD,un relo aquales funt. (
rd‘& ABF ch refusy crgo angulus ABF mqualis ed
angalis BAD , ABD 5 communis auferasur ABD.jrelle
aws igitur DBF et ;qui in alecraa clmmpbnionz cona
I, inleie - : g

E

lem anpulo DCB; 3'ni in portione

S () snpionh, () 19hep - ;)ﬁtwd@l‘&;_‘
-€8) pzprimk 3),- “’.‘ ( i - ,



Liber Tortbus.’ e
fi3e, vhlelivet angulo BAD, eft zqualis. Ec quoniam in
circulo quadrilaterum e{r ABCD, & angali e;us oppolied
meuales funt duobus redis; (§) erant DBF, DBE angu-
M angulis BAD, BCD aquales ; quorum BAD oltens
fus elt 2qualis ipi DBF ; ergsreliquus DBE , quiinal-
terna circuli portione DC B conftituitur , videlicer tph
DCB, mqualis erit . Siigitar circulum contingat quass
dam tedda linea , 3 concailu verd in circutam ducarur
redla linea dpfum lecans , anguli 5 quos fach ad contin.
Revem , aguales erunt iis, qui im alterntscirculi pase
thonibus contiftant. Quod epurtebat dewonlirare o

Omitrit quidern Ew:lides cafum , in gud fecans A B tram-
St prxcentram o [ed isep manifefiffimns, ndng anguli , ques
feeans A B facit ad tangentem [gnt apba reBi | ac preinde
aguales amgulis , guifuns in alternis fegmeitis | bes ¢f in
femicirenlis. o : *

s

- ) B
(s) 2ehugas. o -

PROBLEMA V. PROPOSITIO XXX1IL

In datarefla livea defcribere povth;;mir eive
auld, gua fufcipiat angulom date angulo
‘yellilints aguakim o *

Slrdau redalinea AB, datosautem angolus re@ifh
neus,gaiad Gy traque opertet in data reckalinea AB
defesipere portienem circali ,qua fufcipiat angulom
=qualea aggulo , qui ¢ft ad € . Vel igitur angnlusad C,
acutuseflr, velredus, vel gbrufus. Sit primum acu-
sos, ut in prima figura, 8¢ ad redam lincam AR, &
ad pun@tum to cadatum A , conftituatar anguius BAD,
anpulo , quiefiad C, aqualisz (1) acurus igitur an~
gulus et BAD: & dpun&a A | irfi AD, ad reQosan,
gulosducatur AE; (1) fecerur sucem AB bifariam in
¥, (3 )arquedpando B ducatur! FG, ad vedlos a':;u.-
. L1

N N
-

—dl

.(z) .a}“pﬂmix {2) l;-pli.}.- ‘(;).«jxgm :



ite Rackdis Elers.

‘ los ipk AB ; & GB jungatur. Que-
niam igirar AF eit agualis F B,
communiy autem FG , dus AF,
FG, duabus BF,F@G, aquales funts
& angulus A F G, zqualis angelo
‘GFB:crgo bafis AG, bafi GB ,ele
‘equalis. (¢).Itaque ccotro G inter-
valo aurtem AG , cirealus defcri.
d pros tranfibic etiam per B+ deflcrl-
) batur , & fic ABE , jangaturque
EPR. Quonlamightur ab exxremitite diameert AL |, & &
pendte & ,ipfi AE ,ad rectos angulos ducta eft A D-: ipfa
AD circalum continget . (s ) Et quygniam circuluny
. ABE , contingic quadam re@alinea A D ;& 3 contacta,
qui eltad' A # circulum ABE,ducta eft rtta linea ABr
«£rit angulus DAB zqualis angulo , qui ln aleerna circuli
pertienc confruitur , ( 6 ). videlicet

B " ipi AEB . Sed angulus DAB angn-~

“lo,qui ¢ C, elrmqualis; ergo , &

angulusad C,angulo AEB, aggualis

A: eric. Indaeaigitar re@a linea AR,

portie circull defcripra eft AEB.,

§ . fuftipiensangulam AEB, datoan-

D gulo, quiad €, equalemn- Sirdein-

: 5: angulus, qui ad C, rechus, &
oporteat rurfos In re@a linea AB- deferibere circulipor.
tionem , . guz fufkipiar angulem aquakem vello angule,
qut et ad €, Confrirnaracerdm rorfus angulo redto, qut
ad C, zquaKs angolus BAD ,{ 7 vt in fecunda figuray,
feccturque AR, bifiriam In G , & cenevo F , intarvalle
aucem alterutra iplarumm AF ,FB, ciscolas defcribacor
AEB;ergo AD rela linea civenlum ABE contingir, (8)
roptered quod redtus efr, qui-ad & ,angulus , e anguing
AD , %qualis angulo:, qui ¢ft In portione AEB: ve&us
enim & iple eft, in {emicitculo confifiens ;(ed BAD,
mqualis cle ¢F, qui ad C « Ergo & quod in portione AEB
ct, qui ad €, et mqoakis ;. defcripra igitur eft surfus in
AR redta linea portio-circult AER, fuftipiens angulume
angule refto, qui ad C, equalem, Denique fit angulus ad.
€ ; obrufus , & ad ream lineam AB , & ad pandtum A,
confritvatur ipG zqualis angubus. BAD-, ut habetur in

ter-

.

—— e

(a) a-primi. (3) Comel.1 6 hujas. (6) Ex de
7 ). oxpthand. (3 )Cototxahuim.(. ) "’I’t‘“ are
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u c ", certia figura, & Ipfi AD reQefie

nex ad redtos angules ducarae
AEfececu:que rurfus A B,bifa-
\ riam in Fjipfi verd ABdacatar

ad redlos angutes FG, & GB

- jungasur . Ec quoniam AF efe
aqualis FB ; communip autem
\\-'_/ FG;dua AF, FG, duabus,BF,
B r FG , equales (unr | & angulus
AFG, angule BFG mqualis ; bafis igieur AG, elt gqua-
Ys b6 GB. (9} Quarecentro G intervailo anrem AG,
circulus defcriprus etiam per. B cranfibic 3 tranfeac , ut
AEB. Et quoniam dismetro AE ,ab extremitate ad re~
@os angulos ducti eft AD ; Ipfa AD circulum AEB con~
tinget: (10) &4 contadtu, qui ad A, duéta eft AB; quare
argulus BAD ci, quiinalterna clrcull pottivae AHB,
confiituitur | efr aquatis. Sed B A Duangatus &qualis eit
angulo , qui ad C ; argulusigitut , guiiv portione AHB
augulo, quiad C , zqualiserit. Ewgoind:taredalinea
AR, deleripea elc AR R clrculi portio , fufcipiens angu.
fum zqualem ef, qui eft ad C. Quod facere oporeebat.

————

" €2) aprimic (2e) Corol.ysbujus. "
PROBLEMA VI. PROPOSITIO XXXV,

A dato circsdo portionem nl/’zh‘:dcr‘; s que
[nfeigias auguluny data angulo reilines
; agualem. .
v ¥
Tt datas circulus
ARC,datos antem
" argmlus redijineus, qul
ad D; operret ¥ circulo
A BC portionear abe
- fewndere, que fufciplat
angulum angulo,qui ad
D, zquaiein . Dacatur
reda finea EF , circos
hum ABC inpundto B
- ‘ . ceontingenss (1 )3 ad
tedam Mncam BF | & ad punQimein ca B conftituatur
. ﬂn‘“’

E B

Qo) s2.hwjor N



12 Enchidis Elem, :
apgulus FBC angulo, qui eft ad D , zqualis. { 3 ) Qwo~
niam igitur circalum ABC contingit quadam recta h-
nea KFin B punito, & i contzdtn B dudaelt BC, erit
angulis FBC , aquilis ¢l, qui inalierna cisculi partione

- conftizvitur. Sed FBC angulus, angulo ,;quiad D, et
wqualis ; ergo & angulus, qu.in potcione BAC , angu-
lot, qui ad D, zqualis eric. A datoigicur circulo BAC;
abiciffa ett portio quadam BAC, fufcipiens angulum da.
to angule redtilineo , quielt ad D, aqualem. Quod far -
cere oportebat . ) - .

——th

(2) i:.pﬁmi.
THEOkEMA XXiX. PROPOSITIO XXX V.

8iin cirenlo dua rel2e linea fe [t mutud fecent | reanzulum
gortiomibus unins ca.tentum agusle ef ob | quod alteride,

portionibus conthwetsr o - .
N circulo AC~
. BD dua rela

- linec AB.CDfefe -
mutuo fecent in
‘pando E. Dicore-
&angulum conten-
tum partibus unius
AE . £R re@angule
- contento. partibus
alterius CE, EB
mquale effe . Aur

enim utraque linea
tranfic per centiliy
a6t uRa tancem
K_ aiit neuera . Tranfe
eat prind utraque
recta AB, CD per
eentrum E . (utin
primafigora,) Quo~
niam igitur qua
tuor fegmenta om-
niz l;ur fe‘:éfuns
.- aqualla , perfpicuw-
: ' c(?.rcc'languli AE,

£ '3 parcibas waloscontentam effe aquale redangule:
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CE, BD, quod partibus alcerius comprehenditur . -
. . Tranfeat deinde una rantum carum AB per centrnm;
dividatqueprimum aliam FG qua non ttanfic pet cen-
trum , bifariam , ac proinde ad angulos redos, (ucin
eadem prima figara’) (1) & conjungatur EG. Quoniam
fgitur reta AB inparces aquales dividitur in £, &in
attes inaquales i H erit redangulum parribus inzqua- .
;ibus AH, HB, contentum , una eum quadravo reday
EH , aquale quadritoreétx EB ; (3) idecque quadrate
reta EG , quales enim funtredts EB , EG . Sed qua-
¢ dratum rells EG zquale eft quadratis retaram EH,
HG, quiaangulus EHG eftreus. ( 3 ) Ergo redangu.
Jumquod AH , HB compréhenditur una cum qaadraco
rede EH aquale el quadratistredtarum EH, HG. Com-
mune aufcrator quadratum re&a EH . Redangulum
igitur AH, HB partibus anius AB contentum squale cft
quadratore&e HG , hoc eft redangulo FH , HG, cone
tento nempe ex partibus alterius FG . .
Pividar jamretta AB tranfiens per centeuts F ream
CD non tranfeuntem per centtum non bifariam In pun.
& E : (utin fecunda figura) fecetur isaque ipfa CD bie |
fariam In pun&o G.( 4), & conjungansas FG, FD, erit- |
que EG perpendicalaris ipfi CD. %Qoonhm reQangue.
lum AE , EB una cum quadnato FE @quate-cft quadraro
ex FR( 6 ) hoc efl quadratoex FD . Ef antem gnadra.
tum ex FE pquale quadratis ex 1e@is FG , GE ; & qua-
dratum ex FD quadratis ex relis FG, GP. (7) Re&an.
gulum igitur quod comtihetur ipfis AE, EB nnacum
quadratis ex reétis FG , GE aquale crit quadratis reda-
rum FG, GD . Commune auferatar quadratum ex FG;
eric reQangafum ex ipfis AE, EB una com quadrato ex
GE mquale quadrato ¢k GD. Atqui etlam reQanpulém, |
quod continerur retis CE, ED ana cam coden quadra- |
to rete GE aquale eft eidem quadrato GD (8) Ergo re- ‘
&angulum AE , EB unacum quadrato re&a GE squale
cft redtangulo CE , ED usa cum esdem quadratorelm
GE . Quare demto communi quadrato reétz GE ; erir
reQangulum , quod AE , EB gartibus nempe unius AB
tomprehenditor , mquale re@angulo , quod continetor ,
ipfis CE, ED partibus (cilicec alterium .
De-
(1) 3-hojes. (2) glibfecandl. (3) az.priml . .
< (4) 2odibprimi.  (3) 3. hujos.  (6) s.libifecunddy
(7) az.primie (8) sdib.fécundi
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Denique nentra earum CDy HK ¢ ut in fecenda fige-
22 ) per cencram tranfeat ¢ ducatur per centtum F , &
pundum feHonis E recta AB . Quonianritague oftenflum
eft reQangolum concentum CE, ER re&angulo contento
AE , EB xquaks cffe ; itemque rectangulom | quod.com-
prehendituripfis HE | ER cidem: rectangulo contenco
AE,EB, effc mquale, quum recta linea HK nen bifarian
dividarar § re@a AB, qua reaniit per centrum ; Erie ren
‘@dangulum , quod CE , ED partibus onius CD contine-
tur , mquale reangulo, quod HE, EK partibus altering
B K comprehenditur . Siigitos incircak dom redw li-
nea {c fe-mumd fecent . reddangulum porcionibus unius
icontentum mquale eft ¢i y quod akerius percionibus con
tinerur, id, qued demonfirace oporeebat ..

- THEOREMA XXX. PROPOSITIO iXXVI.

S5 extra civculum aligued punlinm fumatar , G ok ¢o I
* gvenlun cadant dna rella lnea | quarum altera gois -
dem clreslum fecet, altera veyd contingat; veddan- .
golinm, quod tata fecantr CF exterius affumte
inter punlFam  CF cmoam circumferen.
$iam.continctur gomale vrit ek guod
dcentingenss fit, guadrate.

Xirra cirems
D fum: eniaw
ARC | fumarur
aligned punctuny
D, & abeo ad
diétum circolomy
cadant dugrede
linew DCA ,
DB: & LCA,
quidem circol
ARC {ecet; DB
verd contingat.
Dico 1e&angu-
lem ADC, qua-
. drato, quod &€
o ) . ex DB, aquale
Ny - ) effe. Veligitur
DCA , per centrom tranfic , vel non. Travfeat primum

pet centrum ciscoli ARG, qued G F, & EB jungaturs
. . n _eric

e e P et +— 2
o et el e PN e et 4, ot P iy 1{{
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erie angulus EBD,rectus. (1) Iraque quoniam redla Line3
AC, bifariam fedaett in ¥ , & ipfi adjictear CD redans
gatim ADC , onacum quadrato, quod ex FC, zquale
erit et , quod fit ex FD), quadrato s (2} aqualis acem ek
CF, ipfi FB s etgo reQangulum ADGC , una cam quadra-
to, quod ex FB, aquale cft quadrate cx FD. Sed quadra.
rum ex FD, et aquale quadratis ipfarum FB , BD, re-
&us enim angolused FBD 3 redangulum igitar ADC,
unz cum quadrato ex FB | equale eft iplarum FB , BD,
quadratis, Commune auferatur quadratam, quod ex FB;
ergo reliquam ADC re@angulum qoadrato, qued fitd
contingente DB, ®quale eric. Sed DCA , non tranfeat
per centrum ABC circaliz {fumatarque centrem E, & ab
ip{e E, ad AC, perpendioularis agatur EF , & jusgantur .
-EB, EG ,ED , reftus igitar et EFD angulus . Er que-
hiam recta linea quedam EF, per centrum ducha, rectam
lineam quandam AC , non dudlam per centrum ad reflos
an, ul\u‘}e‘cat‘ » & bifariam ipfam fecabic ; (3) quare AT,
iph FC, efl gqualis . Rur{us quoniam reda linea AC, bi~
farian feta eft In F, argue Ipfi adjicitur CD,eric relane
gulum ADC, una cum quadrato ¢x FC , zquale quadra~
to , quod cx FD ; (4 ) commune apponatur , quod ex-FE
quadratnm; retangulum Igitur ADC | ena cum quadra-
titex CF ,FE , et xquale quadratisex DF, FE ;. (ed
quadratls uidemex DF, FE ) xquale ot , qued ex DE
quadratum , etenim reftus eft angulas EFD ¢ quadratis
-verd-ex €F , FE atyuale oft quadrarum cx %ﬁ_; ergore-
-@angulam ADC:, unacum quadrato, quod<n CE, elt
xquale quadrato ex ED ¢ mqualis autem ¢t CE, Ipf £ B;
tectangalom igitar ADG , wna cum quadrato-ex EB,

" mquale eft et, quod ex ED quadrato ; fed quadrato ex
ED, aqualia funt quadrata ¢x EB, BD: fi quidec re@us
e angulus LBD; ergo redangulum A DC, uma cum qaa-
drateex ER ;gqualc oft ¢iv, ques ex EB, BD, quadratis;
commune auferatar quadratum ex ER ; teligum igitur
ADC re@angolum ,quadrato, qued fit ex DB , mqualas

_erit. St igitur extra circalom aliquod pundtum fumatu,r,
& qom deinceps funt . Qued oportcbat demonfirares

COROLZLTL 4R I 4.
" 8. Stigitar 3 punBe quepism v&ivacirculum plures el o
timea circmlum fecantes dueantnr o 1eBangnla, guin toths b
’ nels,

" () hbujus, (a)hfecundi, (333 hnjus. (4)'3;|;¢g;éii;



né _ EncHdis Elrm
neis , @ earomien partibus , qua inter -_f)’mnlmw punitunm,
@ eirculum intercipluntar , continentur , squalia erunt im-
ter fe . Singuba enim aqunlia[mn gauduu tangrntis , qne &
pradiflo punflo, @3 circalum ducitur ,

2 DuaveBla abeodem punite duila circslun tangentes
egnales [unt intev ¢ . Earundep tnim ‘guedrata finsule
aqualis funt reBangnlo | guod continetur €3 tota frcmn -ab
eodem pounile dulla 6' ejufdem pavie inter diBam pun-
Pum 4y eirculmm intercepta

3 abcodem panflo ad eupicm civenbnm nen plures,quam
Aua tavgentes dwci paffant . Sienim plures quam dua tan-
Sontes  efempligratia , tresab eodem punfSo ad etindem civ-
exixm dack paflent o ompes ex wi bujus propofitionis inter fo
€fent aguales ; as proinde ex punile sxsra civeulum plures,
gwdm dua relba im civenli pevipherianm cadere paent intas fo
wguales, gud off contra propofitionem §. bujus libri .

THLOREMA XXXI. PROPOSITIO XXXVIL

83 exiva circulum [amatur aligued punllum o atque alb coin
divcalnm cadint due rolla linea | gquarum aliera guidtm
‘aivemlum, fecet, altera werd incidat J it antem gued tota fe-
uam 124 mmm affumta inter pun&n»u & curvaim cir-

i reflangalum ¢qnale ¢i | qued ab
huIJun £t gudmr, dnsidens limasircwlum centingss.

» . Xera cisculusi enim ABC, fa-

Y macur aliquod pun@um D at
que ab ipfo in circulum cadant dus
rects DCA,DB; DCA quiden cie-
‘cwlam fcat DB verdincidart, fie
gue rc&angulum ADC e¢qual: qua—
drate ,quod fir ex DB . Dicoipfam
R DB, "circulum ABC ,; conringere.
‘Ducatar enim re&a Imn DE, con-
tingens citculum ABC, & {umaror
circuli ABG ‘centram | quod fit F,,
junganturque FE , FB FD ;eige
angulus FED ,re8us ef. (1) Ee
quoniam DE, "eircutum ABC con.
tingit , fecas autem DCA, rectan.
‘uhln ABC » Tquale erit qnadrato » quod ex' DE; fed

€1) 18hajas . - . T,

4
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refangulum ADC, ponitur wquale quadrite, quod ex
DB /quadratum igitur , qued ex DE | Lgadraco ex DR
squale erit; ac proptered linea DE | ipti DB @qualis § et
autem, & FE, aqualis FB; duz igitur DE, EF | duabus
DB, BF , aquales (une ; & bafis ipfarum commuanis FD;
angulus igitur DEF, eft 2qualis angulo DBF; (2) redus
autem DEF; ergo, & DBF efl rectus; atquecht FB,
produdadiamerer ; qua verd ab -extremitate diametri,
circuli ad 1e@os angules ducitur circalom contingit; er

o DB circulum ABC contingat necefle eft . Similiter

emonfirabitur , & fi centrum G¢ in'ipfa AC . Si fgitur
extra circolum fumatus Mqued pundum , & reliqua;
quod demonfirare oporcebat o :

. COROLLARIU M

$9 igitar dua rela inter fe ‘qual}r ex punlle quopiam
extya clvealum in cirenli cirenmferentiam cadant s guaTENS
ana it tangens o, € veligua ghogue crit tangoens ; pates ew
demeonfratione bujusprop.

{2) $.primi.

PINIS LIBRI TERTII.
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BUCLIDIS

ELEMENTORUM:
LIBER QUARTUS.

“Ex traditione Federici
- Commandini.

DEFINITIO NES.

.. B foura re@ilinea in figara cedilinea
gefcribi dicitut, quando unufquifgue
iptw argulis unuwgquod.
que latus ejus , {a g1 defcribitur,
continglt.
s “Figura Emiliter circa figuram dee

{cribi dicitur , quando unumquodque

Tatus defcripem unumquenique angulam ejus, circa
- quam defcribicur, contingit .

3 Figurare@llinea in circulo deferibi dicitur , quande
unufquifque deferlpem figurd angulus® cireuli circume.
ferentiam contingit.

4 Figera ye@tilinea circa circulum deferibi dicitur
4quando unumquodque latus defcriptm circuli circum.
terentiam contingit .

§ Circulus Gmiliter in hgura reQilinea deferibi dicicnr,
-quando circali circamferentia unumqiaodque lacus,
ejus, in qua deferibitut contingle .

¢ Circulus cicca figuram redilineam deferibi dicitar,

+ quando circull ¢ircamferentia unumquemgue angu.

am ejas, clrca qaam deferiblur, contingic .

2 Re&alineain circnlo apari dicitar , qando ejus exs

erema ad clrcali circnmfereatiam fe applicant .

2 bt

e PRO-
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PROBLEMA 1. PROPOSITIO 1,

In date cirelo data vella linea 5 9 diamesre
tjus major non fit , aqualem reom
dincam aptave, '

n It datuscircalusARC,
) dara antem.redla linea
. non major circuli diame~

3 tro D;; oportet in circula
B ABC,redg lineg Dygjuar
lem reitam lineam aprares
Ducatur circull ABC,
diameter BC ., Si quidem
dgitur B C fic equalisipfi
yfaRum.jam erit | quod
proponebatar ; -etenimin ciroulo ABC , aptataedl .BC, -
redtz lines D, #qualis. Sin minus y major ¢t BC , quam
D, ponaturque Ipfi Dy qualis CE : & centro quidemC,
intervallo antem CE, circulus defcribasur ALF: & CA
Jjungatar . 1taq; quenizmpundtum C centrumeft AEF
circoli, erit:CA, ipfi GE aqualls. Sed D ¢ft aqualis CLk,
#1805, & D, Ipti AC | mqualis evit . In date igitur circale
‘ARC, date redw lines D, non majori circnli diameero,
mqualisaptaca et AC; quod facers.opartebat.,

. e

‘Re2a D ral agualls in date civenle ABC apylicari debes,
.major eguldem civcull dlametro effe non poteft 5 quis omnians
dinearum  qua in tivculo applicari pafunt, maximacf, qua
Sranfit percentesin, fime diemeter, ut pates ex prop.1s.ib.3.

PROBLEMA il. PROPOSITIO IL

M eirenla Jm; Aate M‘ugak aguiangninm triss-
Boinm Aeferibere.. o

1t daras circolus A B C, datumautem trigngalum
DEF; oportet in ABC citculodefcribese triangae
lom.cciangule DEF, quiangulum. Ducatuy reéta 1l
néa GAH, contingens circulam ABC, in punén A: (1)
& ad reBamlinsam AH ;& ad punlum in eg A‘,‘a;lgm‘
, T ) L

m——

1 {X) rz.certibe ) '\ N

e



110 Ewchdis Elem.
lo DEF, #qualls anga.

G - lusconfticeatar HAC,

D H (2 )Rur{usad rectam

lincam AG, & ad pun-

=A © &ominipla A, angule

i F lo DFE, equalis
B c conftienacur  angalas

GAB; & BC jangatur.

Quoniam igitar circa-

) lam ABC contingie

: quedam reda H A G;

& contafta autemin clrcnlun?duéh eft Al C: cjrir H«A(r?,

ulus mqualis el , qui in alterna circuli portjone confi.

a?tg‘ 1) v?d:licu Ipz ABC. Sed HAC , angulus =qualis

eft angulo DEF . Ergo , & angulus ARC , angalo DEF,

& zqualis. Eadem ratione, & angulud {\CB . eft &quoalis

.“!u?on F E; reliquosigitur B A C angulus reliquo.

EDF , mqualiserit . Ergo triangulem ABC , criangulo

D EF eft equiangulum; & delcriptum eft in circule

ABC.1In dato igitor cirealo dato triangalo ®quiangulum
tifangulum defcriptam efi; qnod facere oporpebat .

(2) 23.primi. (3) 3a.terciis

PROBLEMA 1II. PROPOSITIO IIL.
Clrca datum ciremlum , trianguls date wguiangulam
triangalam defevibere.

) It datus cirenlas ABCs
D datumvautem criangu-
lem D EF ¢ Qporret

;irca circulum ABC, dee

cribere triangulam trian.

GE FH pulo DEF mquiangulum,
: Protrahatur  ex urrague

paste E F ad pondta H,
G , & fumatur c:]rcu"
(BC ; centrom K¢ & refalinea KB utcumque daca:
é%r t c’on(m:tuvque ad1e@amlineam KB, & ad pun-
um fn c2’K y angulo quidem D E G, xqualis anguius
EKA (1) angoloantem DFH , mqualis angules BKC,
perA; B, C, pundta dusantur re@s dince L A M,

MBN,

{x) 23.primt, v : -




Liler Luarons . nr
MBN, NCL , circulum ABC, contingentes . (1) -
olam Igitur circulum ABC contingunt LM MN , NL,
inpunélis A, B, C,3 centroaurem K ad A, B, C, punlla
dacuntur KA, KB, KC; erunt anguli ad pun&a A,B,C
redi .(3) Et quoniam quadrilateri A M B K angu# qua-
tuor,, quatuer rectis aqualesfunt , etenin in duo triane
gula dividicur, quoniam anguli KKAM. , KBM {unt redi;
erunt reliqui A K B

- AMB_ dooo. relt's gqua-

' D les. Siic aurem & DG,

/ DEF ¢quales ducbus re.

. &is; anguliiglear AKB,

A GACGEF T AMB, anglis DEG,
DEF .gqnales-funt, quo-

A Fam lI\KB pfi DElG. et

| gqualis ; ergo velquus

M B N AM B relignn D L F
«qualis-eric . Similiter demenfirabicar angulus LNB (pfi .
DFE zqualis;. ergo 8 reliqaus MLN eft ¢qualis res
. liguo EDF . Bquiangulum igicur et LMN triangalum
triangulo DEF , & defcriprum cft circa circulum ABC.
Quare circa-darum circulum -eriengulo dato , zquiangn-

Jum triangulum delcriptum eft ; quod-facere.oportebat.

(2) Corpras.azitertide (3) 18.tertii.

Omittie Buclides bicoflendere | tangentes NL, LM, MR
eoncurreve inpunltis L , M , N« At'facillim? cRenditar bor
Paile . Ouoniam anguli DEG , DEF | DFH | DFE [unt

agrales guatnor refiis , (1) gnorum dus DEF , DFE funt

dnebus reBis minoresy (2) Erant religni DEG, BFH , dao~
Bus rellis majores . At DEG ¢ft aqualis BK 4, ¢ DEH an-
4%io BRG ; Ergo duo angnli BK 4, BRC duobus refhis fang.
majeres.. Erge ARC duokus re&is cff minor ,quiaz ommnes ane
guli circa punBRm K [unt aguales quatuor re&is : (3 ) ae
Pproinde fi.d sunflo 4 ad punltum C intelligatur dubla reBn
dinea AC ,bacendet interK .G L. Et quoniam anguli ad
A, @& C funt relliy ernnt iy qui ab LC, (5 ¢33 CA, atgne
ab Ld, & eadem refla CA conptissuntur duobus reltls mino=
ves; acproinde dna CL-, AL concurrunt ad pastes L. (4)
Similiter oftendituy conssrreve @ religuas.
F PRO-

(1) 13.primb (2) 17.primi, (3) corell.a-propea 3. primai,
{4) fch.prop.28.libprimi. : ] -
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PROBLEMA IV, PROPOSITIO 1IV.

e

In date triengule cisculam deferibere

»

A  Cltdatam eriangalum ABC , opore
ter in teiangulo ABC circulum
d<fcribere . Secentur anguli A B C,
BCA bif:r.am re@tislineis BD, €D,
G (1)qua con.eniant inter fein D pun-
do, & A punéto D, adsedlaslincas
AB BC; CA, pe-pendiculares ducan=
twr DE ,DF,DG.( 2 ) Etquoniam
angolus A BD ‘eft ualis angule
CBD, eftautem & l:?ius RED re.
Qo B F D aqualis: erune duo wrianguia EB D, DBF
duos angulos duobus angulis zquales ﬁab:mia s &upum
Jatas ont lateri @quale , & utrique commune BD , quod
{cilicer uni ®qualium angulorum {ubtenditur ; ergo, &
reliqua latera religuls laceribus &qualia habebunr, (3)
" atque evit DE ®qualisD F; & eadem ratione D G,
equalis DF jergo & DE,ipii DG , eft giualis; tresigl-
wrrede lioew DE , DF, DG inter {e aqualesfunt;
quare centro D, intervallo autem una ipfarum DE,DF,
DG, cirevlus deferipeos étiam per reliqua tranfibit pun-
&-, & re@as lineas AB, BC ; CA continget , proptercd
qudd redtifuntad E , F, G angoli, i enim Iplasfecer,
goz 2b extremitate diameeri circuli ad refos angulos dus
citur, intra circulum cadery quod eft ablardum 5 )s) nom
igitur centro O, intervallo autem nna ipfavum DE,DF,
DG, circalusdeflcriprus fecabic red@as lineas AB , BC,
C A, guare ipfas continger; atque erit circubus defcriptus
-An wriangulo ABC.1n dat igitur triangule ABC,circulus
EFG,dedcripus efi; quud facernoporiehat, *

* PRO-

i

7:) g.primi.' (z)x’:.p_'!m}. {3)as.prim} ,(4)]64;;;!.
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PRO3BLEMA V. PROPOSITIO V.’
Girea datum triang %lum ctrenlum deferibere .

Q¢ dacum eriangolum A B C;
oportet circa datum triangu-

Cl lam ABC | circulum defcribere,
) Secearur A B, A C bifarlamin
I D, L pandis: (1, & 3 punclis D,
i E,iots AB, AC | ad reftos angus
3 losducaneae DF ,EF ; (2 )qua
d quidem ‘vel intra triangulum
h A B Ceonvenlent, vel inreda

tinea BC, vel extraip{am . Con-
veniant primum intrz trianpu.
" lam in punéto F: & BF,FC,FA,
jungantor. Quoniam igitur AD

eft mqualis DB,commaunis aurem,.

& ad re@us angulos DF; erit ba.

bi« AF bafi FB zqu:lis. (3) Si- .
militeroftenderuc & CF , gquae
lis F A ; ergo & B Feft aquakis
FCitresigitur FA,FB,FC,intec
{e aqualzsfune ; quare centro F,
inrervalle autem una ipfacum
FA,FB, FC,circulus delcriprus
etiam per reliqua punda tranfi-
bir: atque etit circulus defcrt-
ptus circa triangnfam A B C ; &
defcribatur ;ut ABC . Sed DF,
. EF convenlant in redta linea

_BC,inpundto F, ut habetar in
feeunda figura , & AF juogatar. Similiter demontrabis
mus punfum F centrum effe cirenli circa triangulum
ABC deferipet’ Pofiremo DF , EF, conveniant extra ~
trjangalum ABC rurfusin F puno , ut in tercia fignras -
& jongantur AF , FB , FC . Et quoniam rurfus AD el
aqualis DB, communis autem , & ad re&os angulos LF,
.baks AF , bali FB ,@qualis erit . SimHiter demonlirabis
mus, & CF iph FA,xquilem effe; quare, & BF cft gquas
i F C. Rurfusigitar centro €, intervallo autem una \
h - ipla-

i, ‘(:)'u.primi.r (3) su.primi. (3) 4primi,



-
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ipfarum FA, FB, FC, circnlus defctiptus, & per reliqsa
tranfibit punla ; atque erit circatriangulum ABC de-
{criptus; & defcribatur,ue ABG. Circa datd igitur trian-
gulum circulus defcriptus eft; quod facere oporcebat.

Et manifeflum eft , quando_centrum circuli intra
triangulum cadit , angulom BAC , exiftentem in portiges.
ne femicircuio majore minocrem effe recto , quando.an-
tem centrum ciccull caditin refta linea B C, angulem
BAC, quod fitin femicirculo, redtum efic , & qgande
extra BG, qudd (it in portione minore femicirculo , redo
effe majorem . Quare , & quando dacus angulus minor fic

reto , DF , EF intra trianguliim convenient ; quando
aucem rectos in ipfa BC, & quando major recto, extra
BC; gquod oftendere oportebat .

-

Espeditifimd pexficitar boc prablema., f s favt, qua
Aocuimus in prop.xy. bib.3. :

., 'PROBLEMA VI. PROPOSITIO ¥I.
In Aato civenlo guadratum dr/lr}&tre .

A Sh datus circalusABCDjoportet
in ARCD circulo quadrati de-

- fcribere. Ducanrur ctreuli ABCD

diametrl ad re@os angulos dnter €

/ E AC,BD:& AB BRC,CD,DA, jua-
B [)z2ncur . Quoniam igitnr K E eft
) xqualis ED, etenim centrum et E,

" communis autem & ad rectos angu-

los EA ; erit bafis 8&A =qudlis bafi

! L ¥ AD. Eteadem ratione utragq; ipla -

. . rum BC , CD, utrique BA; AD,
gqualis ; equilateram igitur ¢t ABCD quadrilaterum.
Dicogk reftangulum efle.Quoniam enim redta linea BD,
dismerer et ABCD circuli,, erit BAD femicirculug;
quire angulus BAD redftusefl. (1) Et eadem ratione
wnafquifg;iplotam ABC , BCD , CDA eft cedtus ; ree

Rangulum igitur et ABCD quadrilateram ; oftenfum

autem eft, & mquilatcrum efle ; ergoquadratum neceffy.-
rirerie, & defcriptum eft In circolo A BCD. 1a dato igi=
tur ABCD circule quadracum ABCD, defcriprum et
quod facere oporcébar, - : PRO--

(1) 3a.terthid ‘
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PROBLEMA VII. PROPOSITIO VIL -
_ Cirea datum siresnlum gnadratam drferibere,

Tt datus circalus ABED,opore

tee circa ABC D circulum

quadracum defcribere . Dacantue

circull ABCD, dua diametri AC,

BD ad reéhos incer fe angulos , &

per punda A, B, C, D, ducantur

circulum A B C D, contingentes

FG, GH, HK,KF.(z) Quonlamn
igitur F G contingir circulupn

ABCD, A centro antem E,ad con~

taltum,qui e} ad A ducicur EA:zerunt anguli ad A recti.

' () Ean?cm-rarione,& anguli ad puaita B,C,D,recti funt,

Et quoniam angulns AEBredtus eft , eft aatem.& retas

EBG ; ctit GH ipf AC parallela . (3 ) Eadem ratione,

& AGC ,paralfelach FI; Similiter demonflrabimis , &

ntramque ipfaram GF , HK -ip6 BED parallelam efle;

quare, & GF , eft patalicla HK ; parallelogramma igitur

funt GK,GC, AR, FB, BK, ac preprered GF quidemr

eft gqualis HK; GH verd ipfi FK . (4)Et quoniam AC,

zqualiseft BD : Sed AC quidem utrique ipfarum GH,

FK cft equalis ; BD verd aqualis utrigue GF', HK , &.

utraqoe GH FK,atrique GF, HK, aqualis erit, ZBqul-

Jaterum igitur et FGHK quadrilatceram . Dico, & re»

&angulum effe. Quuniam enim parallelogrammom eit

GBLA, atquecftrecius AEB angalus, & ipfe AGR

reétos erie . Similirer demonfirabimus angulos etiam, qui

Tadpun@la H, K .F . re@usefic; rectangulum igitur eft

quadrikcerum FGHK : demonfltratum astem eft, &

aquilaterum , ergoquadratum fit necefle eft 5 8 defcri=

prum ef circa circulum ABCP. Circa darum igitur ctra

eulum quadratpm defcriprum efl; quod. facere oportebat,

F 3 FRO-

. (») Cor.pr.ad.zp.centiki-{2) -n.mm. (3) 28.ptimak
€+) 34-primiy { N prigh

. i A e -
e ot PO o Tk e N



328, Emlidis Plem,
PROBLEMA VIII. PROPOSITIO VIiL

Iw daco quadvate civemlum defevibere .

D Slt datum quadfarom AB C D

A x oportet Im quadrato A BC D,
circulum deferioére . Secetnr urra-
que ipfaram AB , 'AD bifariam in
pendtis F E ; (1) & per E quidem
alterorriipfarum AR, €D paraile~
laducator EH ; (2)per F verd due
. carur FK | paralleta atterutri AD,
» B Bn & BC ; panalleloprammam igitur of
. ununquodque ipforam A K, KR,

AH HD, AG, GC,8G,GD; &
fatera ipforum , quee ex vppofito fune y aquatia. (4 ) Lt
" queniam DA eft aqualis AB: & ipfius quidem A D di-
midia el AE , ipfius verd ABdimidia AF ; evit AE iph
AF =qualis ; quare & oppofita latera equalia fure ; ergo
FG et kqualis GE. Similiter demonfirabimas, & utrame
que ipfarum GH, 6 K, uttique FG, GE, 2qualem effeg
quarnor igitur GE, GF , GH | GK, incer {e {funt equa~
3.s. Ytaque centro quidem G, iwtercallo autem una ipfa.
mmGE , GF,GH , GK , circulus defcriptus etiam par
seMqua tranfibic puncta , & relas lineas A-E ,BC,CD,
DA continget ; proptered qudd amguliad E ,F,H K
redli funt . Si enim circulus fecable re@astineas A B,
BC, CD,DA, quimab extremirate diameusi circali ad
“zeélos anpulos ducicur , intra circulam cadet ; quod elt
abfurdum ; ( & ) non igitur centro quidem G , intesvello
assfem vna iplarun; GE, GF, GH , GK circulus delcris
pius re&as lineas AB, BC, CD, DA fecabit ; quare ipfas
neceflarid contingee 2 atque cric defcriptus in quadraco

» ABCD. Indatw ié

itur quadrato circulus defcriprus eft;
quod facere oporseBat. .

FRO-

r(x,) 10.primi. _(z],;;.pr'iéi.: [_3):34.pr1r;i.
“{4) i6.terinds o
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PROBLEMA 1X. PROPOSITIO IX.
Circa datwm quadrstom_cirenlum deferibers .

1t datum quadratum ABCII;

D S oportet circa ABCD, quadratum

circulum deferibere . Jungantar
. enim AC , BD, quafeinvivemin
pun@o E , {ecent, Er qioniam DA
et zqualis A B, communis autem
{ AC;3ue DA, AC, duabus BA,AG
B C aquales func ; & bafis DC,agualis
bafi CR ; erit angulur DAC, angule
BaC, mqualis ; angnlus igitar DAB.
bifarlam fe@us oft recta linea AC . Similiter. demondrae
bimus unumquenique angulorum ABC, BCD, CDA,
! reélis lineis AC , D B pifariam fedum efle . Quonhim
" igitur angulus DAB, angulo ARC eft aqualis ; atque eft
anguli quidem DAB dimidius angulus EAB , anguli
verd A'B C dimidius 1 BA; & & AB angulus angule
EBA, aqualis erit ; quare & latus EA lateri EB, eff
aquale . S'ughizer demontrabimue, & urramgue feda-
sum licearum EC, ED , utrique EA , EB aqualem effs;
€1go quatucr refiz linca EA LB, EC, ED, later f¢
funt @quales. Centro igitur E, intervalloaotem una
tpfarum EA, £ B, EC, ED circulus deferiptus etlun
per reliqua purdatranfibit 5 atque etit defrriprus, uc
ABCD ; circ?datam igitur quadrarum circutus delcris

peiscft 5 quod facere osoreebar .

PROBLEMA X, FROPOSITIO X.

Eguicrure triangmlum conflituers , babens wiramar
! sngnloram , gqwl [ant od bafim , duplum
i redigui .

EXponamr refaquadam linea AB, & feretur in C,

pundlo, ira utreidlangolum contentum A B, BC,

®&quale fic ¢, quod ex CA defcribitur , quadrato% (1) &

centro quidem A, incervallo autem AB | circulus defcrie

batur BDE ; apteturque¢ BDE: circylo roftalinea BD,
’ F aquas

) 2. fecam}i.

«
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aqualis ipfi A€, que non fic major diametre cirenfi
BDE :(2) & junétis DA , D€ ,circa ADC trizngulem
circulus ACD defcribacar . Itaque quoniam re®angulum
ABC wquale eft quadrato,qued it ex AC ; wqualisan-
tem e AC ipfi KD ;. erit ABC redtangulam quadrato,
?nod ex BD equale. Et quoniam extra circalam ACD,,
vmtum eft aliqued pundem B, & 3 pun&o R yin circu-
Jam ACD , cadunt duz rectz linea BCA, BD , quarum
altera quidem fecar, altera verd Incidic, atque eft re-
&angulum ABC aquale quadrato, quad ex BD, reda
kinea BD circulum A€D continger. (3) Queniam igi-
tur BD confingit, & 4 centadu, qui ad D, dufta €t DC;.
atlt BDC angulus mqualis i, quiin alterna circali por»
tione conditgitur , ( £ ) videlicee
R angulo DAC.Quod quum angulns
. E BDC aqualis it ipfi DAC , com-
munis apponatur €D A totus igle
“tur BDA , eft aqualis dacbus ane
pulis CDA,D AC.Sed ipfis CP A,
DAC , cxterior angulus BCD,

eft zqualis; (5) eige & BDA
aqualis et ip BCD. Sed BDA
L\ angulus eft mquatis "Enh €RD,

qugniam & latus A D lateri AB
aquale; crgo, & DBA, ipfi BCD,
wqualis crh}. '{_‘ru l%tur anguli
R BA , BCD , inter fe quales funt . Et quoniam
E::,,AILPDB(’: gquali’!!ﬂ apgulo RCD, & latus BB s las
teri DC chaquale: ( 6 ) {ed BD ponicur &qualis ipfi
€A, eipo, & AC cf aqualis €D ; quare & argelus
CDA aqualis ¢fi angulo DAC ; anguli igitur CDhA,
DAC, iphus anguli DAC dupli funt; eft autem &‘ BCD,
angulusangulis CDA, DAC equalis y ergo & E.(_D ‘du.
plureft infius DaC .Sed BCD , eft aqualis u(rlqucllpfo-
sum BPA, DBA ; quare & uterque BDA, DBA , ipfius
PAB cht duplus. Aquicrure igiturtriangulom conftis
wueem eft AD B haber@utrumque corum angulorum,qui s
font ad bafm, duplum reliqui; quoit facere cportebar,

PRO-

. (3) nhejpe.  (3) vlerertdi. (4] 3a.terii
(s) 3apriml. (6) 6.primis ’

*
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PROBLEMA XI. PROPOSITIO XI.

In date circuls pentagonum aquilsteram, @& aqud.
angmism deferibere:, -7

S It datus circales ABC

¥
S DEyoportet in ARCDE
v cireulo pzntagomam z»
: : qum_evum , & aquianpa.
fufdéferitere. Exponacue
q . trianguium  aquicrere B

GRB , habens utrumque:
eorum, qui funt ad G, H,
: < angwlerum duplum angue
Y, qui eft ad F: (1) & defcribaturin circulo ABCDE,.
triangela FGH, $quiangulum crianguium ACD , (2 fira
ut angulo quidem , qut efe ad ¥, mqualis fic.angulus
€AB; atrique verd ipiorum , quiad G, H, fit aqualis
uterque ACH, CDA ; & uterqueigitur ACD , CDA:
anguli CAD cledaplus ; fecetur urerque dpforum ACD, "
CDA bifariamredis lineis €2 ,DRB: (3) & AB, BC,,
CD, DE, E A, jungantur. Quoniam igitur giergue ipfos:
rum ACD , CDA , duples eftipfius CAD,, & fedi funt.
bifariam redlis lineis €13, DB, quinque angul: DAC,,
ACLE,ECB,CDB , BDA inter {c funt aquales ; zqua- |
lesautem anguli in zqualibus clrcemferendiis infiftune;,
(4) quingue igitar circumfcrentie AB, BC ,CD, DE,,
EA.; zquales {untinter fe. Sod mquales circumferentias.
#quales redz linew {ubtendante: (5) ergo 8 quing.e re-
&= linew AB, BC, CD , DE , EA ioter {c 2zquales func;:
@quilaterum igicur et ABCDE, pentagonuin . Dico, &
aquisnguium effe . Qiioniam enlmn circumfcrentia AB,
zqualis elc circnmferentiz DE, commaunisapponatur
BCD ; roraigicar ABCD . circumierentiastoti circamfesr
reatie EDCB:, eft xqualisy & incircumferentia quie
dem ABCD, infiftic angulus AED , in circumferentia:

, verS, EDCB infiltic BAE . Evgo & BAE angalus efe:

aqualitangolo AED | Edem raticoe & nnoniquifque:

*angulorum ARC,BC D, CDE,unicuique ipforum BAE,

“AEDveft mqualis; zqaiangulum igitur.cft ABCDE!
- F g pen-

o -

Fy

_ . (3) Ex antecedente. " (2) 2.Bajus, (-‘,).,,v'nm,ﬂ
i 1

() sbaterctin  (3) 19.cercila.
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pentag num ¢ oftenfum aurem eft , & aquilaternm effe,
"‘Quarc in dato circulo pentagonum zquilsterum, & 2qui-
angulum defcripium eft; quod facerc oportebar ,

PROBLEMA XIL PROPOSITIO XII.

Circa datans civesidim pentagonum aquilaterum,
O agsianguinm ffcrivere ., .
. ; .
G .QIt dathscirculns AYCDE ; o
partedcircacirculun ABCDE
E pentagonum aquilarerum,& 2«
M quiangulum delcrivefe o Intellis
gantur pentagoni in circule deferie’
" pti angalorum pundta A,B,C,D,E3
(1)ita ut civcumferenties AB,RC,
“CD,DE, EA, fint zquales; & pee
puréta A,B,C D, E ducantur cif-

: culum contingentes G H, H K,
XL, LM MG, (2)& {umtocirceli ABCDE centco E,
jongantur FB, FK, FC, FL, FD . Quoniam igitur reéta

¥ linea KL contingit clrculum ABCDE , In pun@o G » &
dcentro F ad contadtum, qui eft ad C, du@ta cfe FC erie
FCadiplam KL perpendicularls. (3) Re&tus igicur cft
wterguee anguloram , qui {unt 2d G eadem ratione d¢
. anguliy quiad punéta B, D re&@ifunt. Erguoniam res
&us mguluselt F C K, quadratum, qued fi ex F K,
wquale cft quadraris, quaex FC, CK; & ob candem
catfam quadsaris ex FR | BK, zquale eft, quod ex FK,
gquadratem . Quadrata fgiterex FE ,CK, quadratisex
.¥B , BK zqualia funt , qucrum , quod ex FC, ¢i , quod-
¢x FB , e(txquale. Ergorcliquum , quod ex CK , rells
910, quod ex BK wqualc erit ; mqualis igicur eft BK, iplk
CK. £t quoniam FB, eft aqualis FC, communis autem
FX dug BF,FK, duatas CF, FX gquales {anc : & ba« .
s BX , eir gquaits bafi HC ;  erit angulus quidem BFK
svgulo kFC wqualis, (4 ) angulus ve:d BKF , angula
FXC; durlugigiter efr angelos BEC angeli KFC, & |
smgulus BXC daplas ipGus EXC, Eadem racione , & ~-
_angulus CFD anguli €FL cic duplos, angulug verd
CLD deplus angell €LF . Tt qnoniam;l’rcumfe;en-
- th

(1) Ew antecedeipre. (3)Corgr.azersii. (3): S.cercid
 {a) Sprimi . .
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tia B € circumderentin C D eft gqualis, & angulus
BFC angulo CFD gqualiserit ; ( 5 ) atque eft angulus.
quidem BFC anguls KFC duplus ;-angulus verd DFC
duplus ipfius LFC 3 ¢qualisigitar efranpuins KEC, ane
gulo CFL . 1taque duo criangula funt FKC,FLC, duos
angulos duobus angulisequates habentia, alterum aheri,
& unum lards unj lateri gquale , quod iplis commune ofc
FC . Ergo & reliqua latera reliquis fateribus @qualia has
besunt , & reliquum angulum reliquo angolo.gqualems

6) re@a igitut linea K C, elt #quabs redta CL | & angue
Jus FKCargulo FLC. Er quoniam K C eft mqualis
CL,crir KU ipfhus KC duplazcademvatione, & HEK
ptius BX dupla oftenderur. Rut{us quoniam BK ofren.
{a c{v &qualis iph KC, arque elt KL quiden def1:KC,
HK verd ipius BK dnpla: erle HX ipti KL ®qu Jis. Si.
mil-ter & unaqueque iplarem GH , GM ; ML oftendce
tur aqualis utrique HK | KL . ZHquifwrerom igitur ofg
GHXLM , pentagonem . Dicoetism xq,ulang_uE mefla,
Qnoniam enim angulus FKC eft zqualis angule FL.Ce
& frepfus efr ipfius quidem FKC duplus angulus HKL,
Ipfiag reerLgdupluleM: eric & HK L angalus
angulo KLM aqualis. Simili racione clrendetur, & unnfe
uifque ipforum KHG , HGM , GML , utrique HK L,
LM mqualis. Quingue igitur anguti GHK , HKL,
KLM, LMG ,MGH , inter {c equales funt ; ergo a:qni-
angulum ¢tt GHK LM pentagonum; oftenfum antem ofy
etiam gquilaterum effe ; & defcriptum ele civca ARG
DE circulum jquod facere oportebas .

Eodem provfus antificio , quacumgue fignra scdinata_ five
gua, fic aguiangule , & agmilatera , circals circamferiditndy
Boc ept fi prids illi fimills figura ordinata inferlbatur | as de<
Inde per fingula punila cirenmferentia | in gua eainnt qna
Kalt foura infcripta, tangentes od cirenlom ducantur ,

(s) 2p.tertiie (6) 26.primi.
PROBLEMA XIil. PROPOSITIO XIiL.

In dato pentageno, guod qulmnim, @ pquiangulan
. < fk ycivculuny defesthere e

‘Shdamm pentagonum uqulhr'erum s & mqoiangulam
ABCDE 4 oportes in ABFCDE peRtigiuo lc;rceu-
: s "



32 .Euclidis* Elem.
fam defcribere . Secetur aterque anguleram B.C D,
CDE bifartam (1) reQis linels CF,DF ;8¢ & punéto F,in
qno conveniunt inrer {e CF, DF docantur redz line
FB, FA, FE . Quoniam igitur BC ¢fl gqualis €D, come
saunis awiem CKF,due BC, CF dvabus DC, CF ¢ jusles
fant, & angolus BCF eft gqualisangulo DCF : bafif igi-
tat BF, bafi FD ¢ft equalis, & BFC triangulum ¢quale
rriangulo DFC, & reliqui anguli reliquis anpulisgqua.
las, quibus gqualia latera fubtenduntur ; (2)angulus igis
tur &BF angulo CDF gqualiseric.. Er quoniam sngulus
CDE anguli CBE eft duplus; &
A angulus quidem CDE anguloABC;

equalis; erit & CBA angulos du-
plus anguli CBF ; ic propterea ane
gulus ABF angulo FBC gqualis;ane
gulus igitur ABC, bifirlam le&us
oft redta linea BE, Similiter demon-
& fleabicur | & vnumquemgque appu-
C K D% lorum BAE,AED rgﬂis'l?nqh AF,

FE bilariam {e@tom efle. Jraque 3.

pundlo F ad re&as lineas AB, BC ,CD , DE , EAdu=
cantur perpendiculares FG , FH,FK ,FL ,FM. Et
quoniam anpulus HEF eft gqualisanpgulo XCF ;. eft aur
tem, & re@us FHC,redo FKC gqualir; erunr duo trians
gula FHC , FKC duos angules duobas anpulis equales
hatentia , & unum lacus vni laceri aquale , commune
feilicet werique EC, quod uni-2qualiom angulorum fube
tenditar;ergo & reliqua latera reliquis lateribusequalia
habebonr ; (3) atque etit perpendicvlaris FH perpendis
culati FX equalis. Similiter ofiendetar , & unaquzgue
iplaram FL, FM ; FG equalisutsique FH , FK-“quin-
queipitur re@e linew FG , FH ,FK , FL ,EM inter fe¢
¢quales funt ; quare centro F, intervalio sutem ona ipfa-
sam FG,kH, FK, FL, FM circalus defcripius , etiam
per reiiqua cranGbit punda , & redaslineas AB, BC,
CD, DE . EA coutinger , preprercd qudd anguli od G,

H,K, L, Mre&tifunt . §i enim non centinger , fed ipfas |
fecabit, que ab extremitate diamerri circuli ad tedos

angelos ducitur intsa chiculum cadet,. quod abfurdom
effc, offenfum eft ;.(4) nen igitur centro F , & intérvallo
o

e

) 9-;"imi~ (%) #primis. (4) ‘20.primis. -
{4) sé.tertil.’ |

angulus verd CDF , angule CBF -
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uno ipforum pundterum G, H, K. L , M-circulus defcrie
ptus re@aslincas AB, BC, LD, Dr, EA fecabit, quare .
' ipfas contingat necefic eit 3 defcribacur-, vt GHKLM,
{ - Indatoigitur.pentagono , quod ¢l gquilaterum , & ¢quls
angulum, circulusdefcriptns eft. Qued facere oportebat..

Baders methade in gnalipes fsura aquiangnia , o gni-.
Lasera ciremins inferibetnsy o ’

BROB‘L‘MA X1V. PROPCGSITIO X1V, = «

Girca dgiwm pentagonsm o qued equilsteram, &
aguianghlnm fit , circnlum deferibere .

Slt datum pentagohum g¢quilaces
rum,& gquiangulam ABCDE:
oportet circapentagenum AR
€DE, circulum defcribere . Seccs
tur uterque ipforom BED , CBE,
angulorum bifariam redis lineis
CF,FD: & Xpun&o F, In qua
conveniunt relltz linez , ad punfla
B,A,E, dacantar FB,FA FE. Si.
) militer, ut-in antecedenti demon«
firabitur, nnumquemgque angulorom CRA, BAL, AED»
re8islineis BF, FA: | FE bifiriam {effum efle. Et quo-
piam angulus BECD angulo CDE el gqualis; atque efe
sngel quidem BCD dimidios angulus FCD ; anguli vee
r5 CDE dimidios CBR; esit_& FCD angulus gqualis

angelo FDC ¢ quare & latus CF lateti FD , eft gquale, -
‘Stmiliterdemonftrabitur 5. & upaquaque ipfatum FBy
FA, FF gqualis uniceique FE, ED ; qninque igicur res
Qalines FA, FB, EC,ED , FE inter fe equales fune;.
ergocentro F, & intervallo una iplarum FA | FB, RC,,
- ®D , FE circulus defcriptus etiam pév reliqua tranfible
purdla s arg;erit defcriprus circa pentsgonum ABCDE,
. gued equilaterum efr,& gquiangnlam; defcribarur, & fis
. ABUDE. Cirzadatum igitur pentagonam ¢quilarerum,
& eqviaipulam circnlus defcriptus efe. Quod facers

oporlebat .. : : )

Eadem arte cirea gwamlits Fisham adnizngnla
q:ril.bmmdrmludmuitu‘.ﬁ . e, @

- T PRD»



134 . Ewdidis Elrm,
PROBLEMA XV. PROPOSITIO XY,

In date cirenlo bezagenum aguilattram | (¢
agslavgmlum deferibere

It datus circulos ABCDEF}
oportet in circulo ABCD
LF hexagonum gquaterum ,
& gquiangulum detciibere.Du-
carur circuli ABCDLF dia-
meter &D , {umacuiqué cen-
trvra clrcull G 5 & centro qais
dem D, intervailoaucem DG,
circulus deferibatnr £ G C H;
junde EG, CG,ad punda B,F
preducantur, & jumpancur AB,
BC,CD,DE,EF,FA.Dt o
hesagonum ABCDEF, ¢quila-
rerum , & ¢qeimgulum cfle.
@Q:onfam enim G run@um cencrumelc ABCDEF cir-
cull, erit GE ipfi GD ¢qualis. Rurfus quoniam D cene
trom cfe circull EG  H,etit DE ¢qualis DG : fed GA
106 GD ggualisoftenlz eft ; erpo GL ipfi ED eft gjuae
be ; ggoilaterum tgicor ¢t EGD wsiangulum | idecqrre
tretiphos anguli EGD , GDE , DEG inter (¢ gqualzs
unt , quoniam gjuicrurium triangulotum anguli ad ba.
fim inter fe {unt ¢gnatest { 1) & funt erianguli tres an
whi gquates dupbasre@is ; { = ). angolusigivur }EGD,
eram refloram ertia pats eft . Similiter ofesnderur,
- ¢ DGC duormm refturnm tereia 3 Et queniam r:@a 13-
nea CG Taper reflam LB infifrens anpulos, qui deincers
funt EGC, CG B duabas redis gyuales efficit; (1) crit
& reftquus CG B, tereia duorom redorum t anguli igl
+«r EGD , DGC, CGB, interfefunt ¢guales; ergs
d¢ qui ipfis ad verticem funt anguli RGA , AGF, FGE.
4qvales (vue angulis EGD, DGC, CGB; quare (cx
snguli tGD , DGC,CGB,BGA, AGF, FGE in-
2er fe gqoales funt 3 fed gquales angoli equalibus cir-
cumferentiis infifeunt . € 4 ) Sex igitur circumferentizy.
AB ,BC,CD, DELEF, FA, interfe funt gqnales;
£y - i b = : ¢qua.

(1) 5 primic () 7a.priml  (2) sa-primis
(aF 16.tertide
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gquales autem citcumferentias aquales rela lnem (ub.
tepdunt ; ( 5) ergo, & fex redz linca inter fe aquales
fint necefe eft , ac propiered gqui-
Jaterum eft ABUDEP . hexage-
num. Dico, & ¢quiangulam effe.
Quoniam caim circumferentia AP
circnmferentia ED oft mqualls
communis apponatyr circumferen.
t1a ABCD : totaigitur FABCI»
circumferentia gqualis eft tori cit-
cumferentin, EDCBA : & circnabe
ferentja quidem FABCD- angu-
tus FED inhit'it | circumferengia
vetd EDCBA infifllc_angulus
AFE ; arpulus igitar AFR, sa-
guls DEF | et ¢qilis. Similices
- oftendentur, & rcliqui auguli bes
xagoni A RC D EF Ggillatim gquales utrique ipfornne
AFE , FED ; ergo gquiangulum eft ABCDAF hexagos
aum ; oflentum auten eft, & gquilaterum efle; & de~
{eripium eft In circulo ABCDEF . In dareigitur circals
hexagonum gquilaterum , & equiangulum defcriptom,
el . Quod facere oportgbac . " h

COROLEARLIF M

Ex bot manifeflan ef bezagoni-latus el , quaef ex ttne
$ro cireudt Laguale efie \Etfiper punlla 4, B, C, D E ¥
sentingentes cireulnm ducamus , civca cdreslum: dsferibesuy
Benagonum aguilateram , (¢ aquiangalum | confequentéy
Hs , qua in peutagono Aifalunt ; G pratered fimilia in date

bexagano circulum defecriberus | Co civcamferibemus 5 guod
$a:ace dporeedas o

-

) L ®o.
) ~preniite o .o
/

»
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6 Euclidis: Elems
PROBLEMA XVI1s PROPOSITIO XVI..

In date ciresls guindecagonum aquilaterum, &
aguiangulnm defcritere,

It damus circulas AR

. CD ; opoticr in' AB
CD circulo quindecage-
rum gquilaterum & ¢qui-
anguium deferibere . De-
fciibarur in'citculo AB
CD , crianguli quidem
gquilateri in ipfo defcric
pui latuw A C; pentagoud-
verd gquilateri Jatus AB:
Quarom igiter partium eft-
ABCD circulus quindes
cim ,. carum circumférentia quidem ABC xercia exiltens
circoli, erit quinque ;- circumferentia verd- AB', qua
quinta eft circoli , erit criam ;. ergoreliqua BC eft dua.
ram 3, fecerur B.C bifarjam in puntto L ; quareutia.
“que ipfarum BE, EC circumferentiaruin, quintadecis
ma parseft A B C D circulis §i igitur jungentes BE,,
EC, ¢qualesipfisin continuum reclas lineas , in circu-
1o ABCD aptabimus , in ipfo guindecagopum gquilate-
rum , & equiangulum dedciiprum erlt ; quod facere
wrortebat .

" Similicer autem. iis-y quo dicta funt in pearagono,.
fi per-circulidivifienes contingentes circuium ducamus,.
citch. iplum defcriberur quindecagonum zquilaterum,.
& aquiangulum . Et infuper dato quindecagono aquila-
m,& aquiangulo circulo defcribemus |, & circumf{cris

us.. . . )

Si dividamdur bifariam anguit omnes ad centtsm figuras
rotm in cireslo infeviptarum rellis lineis | gque ulgue M cir-
cumferentiam producantur o & barson extrema. in circam.
Feraptia velbis lineiscongungantsy | infcripte erunt figuras
incirealo | quarum nwmerus-atersan erit dwplus numeri:’
latrrsam | sarsim figBrarem , que b:ltinufof/pru)’ erant inw
ferip ta. Sic fi quadratum evig in civialo inléviptam , (¢ an»

© guli adeemtrum bifariam dividantar rellis linels , gque ad.

peripleriam nfone perveniend , @ barum extrema-in peris
- o ' . pjcri‘.
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pheria selis Nnels comjungatisr 5. esit fignen inforipta. b
sivenlo , qua cBo conflat lateribus: Quod fi vuirfus bifariare
digidantur angulial contsum , f eadem fiant o qua dixi-
mus-, erunt fignra in cirenlo inferipta o, quarum sxmeres.
lateram erit quadrnplus nameri latessm fgurarum , gne
prius erant in circulo infevipta 5 (o8 fis Avinceps . Catsrans
nen.docet Enclides bic , que pallo quamplures figurg poffint
In civenlo inferibi o wti funt figurg gquilatery , @& gqmianguly
Jeptem | novem | -mirmn ¢, lnteram o quia pofulatis, qrg.
in libro prhn grwlﬁt hoe of.chrcine y & reguls d[d‘
xon pafane,

L 2
PINIS BIBREI QU ARTL
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- BUCLIDIS

ELEMENTORUM,

LIBER QUINTUS.

- Ex traditione Federici
Commandini.
DEFINITIONES.

*

Ars eft magnitudo magnitudinis, mi-
not majotls | quando minec mijorem
metitar . :

Luamguam partis nomen@gensricuns
Sit |, omnemgue demetes magnitudinem,
gug ad alicmrelata, eadem miner i1
tamen ab Euclide ¢a guantitas parvs bie
duritnr | qua totom o five guemtitetems , ad guam vefestw,
oexalld metitar ., Metirl antern magnisudo magnitndinem d¥.
eitur  gunm alignotics [amia eficit totum o five magnitudic
wers Hliam , ad guamrvefertay., Sic numernus 3 dicitur pars
wumeri o , gquisfi numerss 2 guinguies fumatur eficit 3o,
Hine foles dici pavs al qguota magnitadinis ejus , quam we-
situr 3 (& particulare nomen [ortitmr 3 numers partium fikk .
agualinm | qua[unt intoto. fivd in magnitadine , guam
metitur 5 fic idem mumerus ¥ dicitar guinta pars numerd
30y gmia guingue parted ipfi aquales | fivi quingnies ¢ff &s
in namero 10 Similes partes alignete dicuntar , qua- agud
faun tota metinntnr . . g2 o8 fimilis pars aligueta numerd
22, gwa g off wumerl 2 4 quin ficutia ffeaiesin 12, ite
gwogue & eft fexiesin 24 . Dicitnr denigus pars communiz,
ot communis menfm a duarum magnitndinens ea magnitus
1? o GNa stramgue matituy . §ie 3 ofl pars alignsta commu.
wis duorum wumeroram 12, €718, qpia numerns 3 goem
8e» fumtns fisit 33, @ fexies[nmtns effcit 18 ; @ m:g-_l-

. tudie
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twdines | gug communem menfuram  babexs ’ dkeantay
sommenfurabiles .

s. Mnldplcx eft major minotls, quando ma;otcm minor
metitur.

Magnitudoilin, qua ab alia mesitay ejnfdens muM,lu-
dicitur . E. g. numerns zo multiples dicitur numeris o
guia ab co mietitur . Obtinet wverd particmlare nomen 3 noe
mero partium , gwas comtinet 4 ¢quales magnitudini ot , @
qna metitur . Sic sumeras yo dicitur gwintaplus wimerl 24
quis quingue partes gqualesnumese 2 ; five quinguies ipfame
Numerim 2 continet . Similes multiplices | Sfive ggne mui~
tiplices ddguntur ¢ea mognitudines |, qua gaué onsinent [nas
partes; ficro, @ 15 funt qqui mulliphtu namersrum 3.,
&1, guia fiewtizo quingum sontinet's o ta & by glin-
quies 3 contines o
3. Rario eflc duaram magnkudinum e,ufdem gemvip

gnatenus ad qnntltaxem pertinet , mutua g.gd".

- habitade.

Dscet tu dae a‘tﬁnmonc Euclides udd fit vatioy alm
que s eam effe babitudinem o boc ef vefpeitum , five vela-
sionem o quam inter [¢ babent dus magnitudines ejufdens
generis , boc oft | quamn babet Jinea ad lineam , [uperSicise
ad fuperficiens | eorpus adecorpns 5 €.’ ,unmau ad grian-
titatem pmhm y boc eff guatenus ana 1 major ,xim als
tera , vek miner | el gqualis,

,Quam'h bec vationis Emclidaa definitio & ferd omnibme
Eucelidis murpulﬂm admittatur , vitio tamen new cuyet,
Duplie enim modo mcgnmdmu einfdem generis imter fo

" feeandum quantitstem vefnrri poffunt ; aut enim animad.
vertitay | ‘qmantus fis excefus., quo una alieram fuperat o
aut guanta carum xna fit n[pc&u alterius o, [¢+8 quomede
alteram contineat | ant abibla coutincatur . Sic fi dronwe
merd6 , 5 4 inter fe confevantur | porcp invefligari guaning
fit excefns o guo hamerns 6 uudh numErnm 4 o iwvends
tarque quod fit 2 ; (o poteft guogue infpici , quantns fit um.
mevus 6 sefpe@n numevi o | five guomodo wumerms €
continet 4 - vel continetnr ) 45 O invenitsr 6 con
tinere 4 femel, € infuper cims dimidlum , wrl 4 inere
Auas tertias partes ipfins rameri . Quare In & finitiove hae
addeve debuerat Esclides | A qua Burm hﬂwdhuln,
guas inter [e na;rﬂud-nu fecurdum guastitatem babors
polfunt | ipleTogueretur | gunm div rfifima inter fova ﬁ-f.
Jiwrﬁjﬁmafqm badeant propriciages .

,vam igHat dnplex fit vefpoRins, five baditudo , gvars

ma~
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magnitudo a8 magwitudinem [ecumdum quantitators. be-
bere poffit s duplex ¢f ratio ) (& ea | in qua: confideratny
vxcafus o vel Aefeltus unius magnitulinis refpeltu alterinsy
dicitar Ratio Atithmetica , vecsturgue excefus , vel Ae-
$rBus ille Differentia s as werd , in gus amimadversitay
gaomods una-alterangcomtinest , axus sb abteru continentur,,
dicitsr Ratio Geometrica.; de gma agit Evslides in bos 1§-
bro, guaqne vationis momine pracipud intelligitar. Ratio:
nem igitur Geemetricam | de gua bic loguitnr Euclides fie
definiendam putamas, guod mempe fit quantitas redativa
snius magnitudinis relpe@tu alterius ejuidem generis.
magnicudinis o fer gnod fit modas, que magnitude magnie
tudinem centinet | vel conrimeror abilla.

Luantiates: iplg . qua invicem conferuntar , dicantar-
rmind vationls ; (o ea gnidem o qua referter 3d alteram
ieltur antecedens rationis, ea vero , ad gnam alia refere

$ur, dicitar confequensvationis . -

Dividitmr vatie in vatiowem pqualitatis | €3 rationem bse
egnalitatis . Prima babetur s guando. antecedens, cff agna.
tis confequesiti . Secunda quamds antecedens eff major | vel:
mines confequente : @ gquidem gnando anteceders major-
8} confequente o dicitur ratienmajoris inagualitasis ; quan-
do atitern antecedens-rft minar confegnents | dicitur 1aio.
Wainosis nagmalitatis. . L

Disiditur porsd ratio inagmalitatis in vatiocuerm tationa
dem | @ vationsm irrationalem | five furdam .

Rationalisvatio et , gua ef inter magmitudines inter fe
commenfurabiles., five gua communers babent mevfuram,,
& nameris exprimi pote , guomodo antecedens contineap
confequentesm., awt & confequente contineatur ; diciturque
ddeo ratio numeri ad numeram . Sic rotie | quam babeg li.
wea fem pedum od-lineam gquatuor peduns | oft rationaiis,
guia linca fex pedum [emed.continet eam gyataor gedum | G
infuper ejns dimidium ; ac preinde ad sllam [e babery utd
3 ad 2. Sic guogue rationalis eff ratio , gqua-cft inter lineam.
guaisorpedum o (& lineam Aucdecim pedum | quia linea
quatsor pedum ter-eft in linea-Anodecim pedum 5 quare in-
ser fe funt | nt.1 ad 3. :

Ratio irvationalis , vel furda-dicitar illa , gua ef inter
magnisudines inter [¢ incommenfurabiles | five qua nuilam
Babent communem menfuram ;_ideogme nullo pallo naxmes
sisexprimi potefl ; ut eft ratio , quam Babetdatus guadrath’
ad diagenalem cjufdern quadrati y gna quidem ¢f [urda,
wwliifgue nmmeris expiimipoteft | quin latns ’”‘d"f:i“ [

B T Enfs
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elufdem diagonalis | linea funt imter f¢ provfus incommen-~
Jurakiles y nsillamgue babens ¢ menfaram .

Rationalem inaqualitatis rationens in decem ‘fpecies divi-
dunt Aullores , quaram guingue vationi majeris inagualitn-
#istribuunt | veliquas vetioni minoris inaqu.litatis, Species,
n quas dividiturvatiovationalis majoris inugualitatis , ‘famt
malt'plex | [uper particularis, [uper partiens | muitiplea
Sauper particularis | G muisiples [uper partiens .

Ratio muliplex ¢ | quands.majar majorem aliqusiies exae
138 continet | puta bis, ter o quater | (e, diclsurgue du~
pla , tripla | quadrupla- Gt

Ratio fuder particularis ¢ff y guando majer minerem fo-
mvi continet y Y& infuper ejus unem pattem aliguotam , wt
ratio-3 ad 2, #f [uper particnlaris ; € Airisur [Jquial-
dera , guia , 3 continet 3 femel NG dnfuper ejus dimb
dium . Sic quoque ratio 4 ad 3 ef Juper particularis | dis
eiturque fefguitertia y quia 4 cowtines 3 femel | €& sdbar
eius tevtiam partem . .

Ratie fuperpations ¢ff | guanW mijor minovem continey
femel , G nfuper aliguot eisis partes aliguoras , now ¢ff-
cicutes anam allguotam ; talis 72 ratio % ad 5, quia 8
continet femed § . €5 4705 eias gminta partes , quare dicituy
preprio nomine [uper ter partiens gwintas Roguirithr ta.
men , ut partes aliguote minoris magnitudinis , que [unt in
maiori , unam non eficiant aliguotan efufdem minoris mae
nitadinis 3 quia fi cfcerelit y monfuper partiens rasio rffet,
Jed fuper particalaris . ¢

Ratle multiplex fuper particularis ff | quanda- ma oy
qiiantitas minorem aliquiotdes continet,, € infuper unam eins
partems 3 wt eff ratioxoed 3, guiro ter continat 3, @ in-
fuper ejus testiam partem o -

Ratie denigue multipies fuperpastiensafts quando major
quantitas minorsm rontinet aliguoties | @ adbac plarescias

. aliguotas non conficientes unam aliguqsam , biieft ratio § ad
By quia 8 Blscontinet 3 o € Huns ejps bertigs partes unam
aliguetam non touficientes. - - A

Species vationils rationalis mineriy Mwagualitatls funt eas
dens , qum rationts rationalls majorii inagnaelitatis , addire
tamen propofitione ( [ub )_unds [aut fub mabtiplex | [aifue
per partienlaris | Gfe.

Cateram cum unsquegne Magnivade cefte guodam meo-
do magnitudinenm contincat ; aut ab illacontimeatur-; fegai-
tar , wnamquamgae vationem quantitatem bapere deter~
sinatam ; five cortam dvterminatamgur "unn‘?.tnp‘la affe,

b




t 42 Eaclidis Elem. )
& fi relativam 5 gua qridem guantiias badetar flanteceleas
Por confequentem dimidiatur . Fit autem bac divifio , firae
tiones inflar fractionsm numericarum v[nihnmr, boc opt
antecedens [eribatur [aper con‘equentem imterjetls lineoin,

Sie guantitas vatisnis 1 ad 3 ef 2 FraRiones enlm nu-

3
merorum nil alind demstant , quam divifionem unias nu.
meri per alium o ofienduntque o gquot partes fit fuperior
numerss numeri inferioris | five quenam ratio inter eos
fit . Non aliter ¢ft ficiendum fi vatio fit furde . cujus
guantitas quavitur s [zvibendum enim off antecedens fupér
eonfequente 5 lineela interjella 5 at £ fit eatio A ad B,

ejas quantites erit % 3 gua quidem f mon isa ¢ note,
Wt quantitas rationis 2 ad 3 5 qua off L tdides evenit,
3

gus votie A ad B ep [urda, boc eR | que nullis nameris
eaprimi poteft
- 4 Rationem habete inter fe magnitudines dicuntur ,

qua malciplicata fe invicem fuperare pofunt .

C#W¢rrium tradit Esuclides in bac definitione | quo co-
Enofcere poflimus , quas magnitudinas rationem inter f¢ ba.
deve in antecedeate definitione ipfe dixit | ejuflemgur ge.
weris ef/ inter ¢ G docet eas magoitudives intes fe ra-
Sionem Dabere | ejufdemgue generiseffe , quarune altesutra
wmultiplicata |, boc eft ter | gquater | decies | (¢ fumta al-
teram poffit [uperare , Qua derve linée inter fe rationem bae
Sebunt | €7 ejufdem ginerisfunt ; quia quacamgue linea fie
nita propofitam quamessmgus lineam finitam excedere poteff,
i toties mecipiatur , qmoties regquiritur . Eadem ratione [u.
perficicsinter fe | G corporainter fe , mumerigne | (e, 14~
tionem balebunt | efufdemque yeneris erunt . Contra | gquia
linea findta guantumdis multiplicetur numguam cxcedere
poteft lineam infinitam™ | neque [uperficiem ; wee [uperfis
cies quantamwis multiplicata excedere carpors | nulls li.
Hea finita ad lincam infinitam | nee ad [uperfciens ; ne-
que [uperficies ad corpora rationem babebunt , aut ¢ju[dem
gemeris erunt |, : ) ’ : :

s. Proportio verd e ft rationum fimilitado .

Duonlam rationes quantitates [ant | iis competunt omnia,
gue ad quentitaten pertinens : ganvbrem carum alie allts
ornat egnales ) wel majores , ang winores, Ef ratis :;lml )

yatis.
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vationi aqualis , efim unins antecedens quantitas agnd | fuvd
soders modo | boc cfft nec macis , nec wminus. continet rpafe.
quentem | quo alterius antecedens continet fuam confegu p.
tem , vel qaandounius qprecedens ecodem mods contimerur in
Juaconfequenie | quo antecedrns alteviug in [na, Eritverd
fnarario major altera y quande unius autecedens magis con.
ginet [uam cen'equentem | qudm akerius antecedéns contis
net fuam confequentem o vel guands ynins antecedens minus

tinetur in confequente |, quam alterius antecedens in [ua,
zmndn igltur equales | fve fimiles inter fe erynt duara-
tiones | «qualitas bac | five fimilitudo rationum dititar Pre-
portio | qua dititur Geometrica | gwis rationes aguales funt
Zremetrica i
Duod fi artthmetica erunt rationes , G inter fe aguales,
Boc eff fi unius antecedens ita [uperat confequ-utem | aut ab
hac [uperatar | fi uti alterius antecedens fuperat fuam confe-
.quentem | aut [aperatur abilla | Proportio evit dvitbmetica,
Ep Cg alias [pecies proportionts , gue dizitur Harmoni-a,
quague abetur guoties tres mumeri ita ortinantur , ut ratie
mazimi ad mnimum fit aqualis rationt differentia , qua ef
Inter masimens | & wmediam , ad diffesentiam 5 guaef ine
ter medium | & minimum . E.g. trei nwmeri 6 4 4 , 3 [unt
$n proportione harmonica , quia meximus numerus 6 ita fe
_babet ad minimam 3 | ut differanting , maximi 6 , & me-
dii 4, ad differentiam &', medit 4 @ minimi 3 ; utraque
enim ratie off dupla .
&. Migoitudines , qua eandem rationem habent proe
portionales vocentur. . :
> ﬁProportia aatem in tribus tebminis pau eiffimis con«
die.
Sinempe eorum mediushisfumatur | fitgue confequens re,
fpeBy primi dermind , @ antesedens refpeitu tertil termind,
Dicitur autem propostio , qua in tribus tévminis tonfidit
Froportio continga ; o off duplex Geometvica nempe | guans
do vaticnes funt geometrica , (P Arithmetica , quando ratios
ne) funt aritbmetica . Quod fi cominua prope-tis in plavibug
qudm tribms terminis confifiit 5 dicitur Progrefio , efique Geo -
metrica | quando ratienes funt gromesrice o @@ dilthmetica,
quando rationes [apt aritbmetica .
8. Homologe vel Gmiles ratlone rpagnitudines dicancur
antecedentes guidem antecedentibus, confcquences
voro confequentibus . ‘
9. Permutata ratio eft fomtioantecedents ad anrece~
" denwem , & confoguentis ad confequencem.,

<
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Hocep F A4dBfit fut Cad D ;permutanis A al Coip
wt B  ad D per prop. 16. bajus . Quatuor auten guantitas
tes, gaa [unt v proportione ejullem generis omnes ¢ffe de.
Bent . Secus cum permutaretur rapio , magnitadines diyerfi
eneris iuter fe compararentur | gus nullam-inter fe rati

Babexns . . ) .

40. Invera ratio-elt fumeio confequentis ut antecedzn.
tis ad antecedentem , ut ad conicquentem.
HoceffiAepf ad B, m Cud D, invertendo B ad 4 erip

#t D ad G . Demonfirabitar in corels prop.y. bujus.  ®

11, Compefitio rarionis -eft fumtie anrecedentis una
cum corfcq iente tamquam unius ad iplam cotdeguens
tem.

HoceffA4dBfit utiCad B ; romponendo A & B fi+ -

mul ad B, wt C & D fimulad B . Oftcndetur in prop. a8,
Bujus « Meliuswerd dicoretmr additio retionis .
2. Divifio rationis et{umtio exceflus, quo antecedens
{uperat conlequentem ad ipfam confequentem .
Hoc e fs Aad B fit 3t C ad D, dividendo erit Exceffus,

wuo A fuperat R ad B, uti exceffus C fupra D ad D,ut ofen

deretur in prop.17. buj. Melisus [ubtralilo rationis dicereturs

£3. Converfio rdtionis €& {famtio antecedentis ad excef~

um, quo antecedens ipfam conlequentem ({uperar.

- Hocepfiad Aad B fit ut C ad D, perconverfisnem rae
Thonis erit A adexeefam , quafupirat B | ut C ad eaceffam
gwo [uperat D . Ofiendentsr in corol. prop.t8. bujus.

34. Eque ratio, five ox aquali et , cum plures'duabus
magnitatlines exticerint , & aliz ipfis numero &qua-
Tes, qaee bina{unflucur in eadem tatione, cumur
in primis maguitudinibus prima ad ultimam , fic& in
fecundis magritadinibusprima ad altimam {e habue-
rit. Vel aljter et fumntio extremorum per {utractige
nem mediorune . :

Duplex eft , ut in [eguentibus definittonibus .

25. Ordinaca Proportio e¢ft , quando fueric, ut anteces
denms ad confequentem , ira antecedens ad confequen -
tem, ut aatem confequens ad aliam quawmpiam , ita
confequens ad alism quampia .

Hoc ¢ fi ex una parte fink magnitudines 4 B | C; G ex
altera parte fint alia mggnitudinesin D E F primis numere
®guales ; fitque 4t prima A ad [ecundam B in primism.a
Gnitndinidus | Ita prima D ad fecundam E in [ecsundis ma-
goitudinsbus ; €& ut fesunda B ad testiam C in primis | fis
gurgut fecunda E al sirtiam F in fecnndis , exit w(;,mug

. au‘




Likir Dulutéis . 14
@ qnidem ordines? | prima adtertiam in primdi magwitadi-
®ibus, wt prim.s ad cevtiom % fecsindia . Demenfiyabi; wy o
prop a2 bujne.

46 Perrmibacaautem propestio et , .goando tribus ext.
fentibus magnitudinibus , 8¢ aliis , qua fine his malcf«
cudine paves , fuerit, ot in-primis quidem magnicudl-
mibus antecedens ad conlequentem, ica i:'.‘&cundll
magnitudinibur antecedens ad confequentem,ut astem
idn primis magnitudinibus confequens 2d 28lam quam.
‘plam, ita In tecundis alia quapiam ad antccedentem.
Hoc eff 5 fint tree magmitudines 4 . B, C exuwa parie | g

alia tres B, ELF ex alvesa parte ; fitqgne ot 4 ad B in pri-

s magnitadinibus | ita E ad Finfeeundis | (¢ wsi Boid C.

Am primis , ita D ad E in fecandls ; evit ex aquaii pertnriatt
AadCy i D.ad T, Demonfirabitar bs preas. 23, Sujue.

. THEOREMA 1. PROROGITIO 1.

S fuevine guotcumque maguitndines quotenmgue ‘me-
gritadinum egualium naimtve fingnia fingrlaran
eqne medtiplices , quoteples of sna maguni-
tude mnins o totaplives esons ¢
omnes ommium.

Int quotcumque magniendines A B,
s CDq ,v,quolcnqmqng-c%agnimdinam E, 4 < :
F squaliam nunterg, fingula fingolarum
:gc mubjplices . Dico quetuplex eft t
, ipliusE, totuplices effc & AR, CD, . Hl .
Apfarum £, F . Quoniam enim AR, aque |l
multiplex eftiipiius £ , & CD ipfius F, . : .
gmot magnitudinesfunt in A B mquales |
iphi E,tot eruntin CD aqualesip £:di.  g'E D #
widatur A B, .quidem In partes Iph :
wquales,qua (int AG, GB : CD verdb dividacarinpartes
mquales iphi F , widelicer CH , HD ; erie igieur multica.
daparsiom CH , HD aqualis multiredini iplatuar AGy
‘GB. Et queniam AG ef aqualis E, CH. aqualis F,
erunt & AG , CH mqnales Ipis E , F: cadem facione
-}‘u-nhm GE eft aqualis E, & HD iph F erunt, &
B, M D smquikes ipis E, F ; quot lgirur funt in
ABaquales ipz E ,tat fune , & in AB , CD squiles iphs
E, F; ctpoquotnplex el A B ipfius F , rotaplices eranz
, & AB,CD ipferum E, F+ Si igigr fucrint quotcumque

ma-
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magnirudines quotcumque magnitudinam qualiom nul.
mero fingula fingularam mque muldplices, quotuplex
eft una magnitudo unius, totuplices erunt y & omnecs
emalum ; quod demonfirare oportchat , ' .

THEOREMA II. PROPOSITIO II.

83 prima fecunda ague multiples fuevit o ac teriie
, guarta, fnerit autern o guinga fecanda ague
’ multiples o ac [exta guarta 5 erit etiam
compofita prima , & guinta fesunda
wgne muitipiex | ac gevtin , O
.. Jexta guartn , :

Rima enim A B, fecunde C .
@que multiplex fic ; ac cereia A
DE, quarez F : fit autenr, & quinea . .
BG, {ecunda C, eque multiplex,ac D
fexta DE,quarea F . Dico, & com- .
pofitap primam , & guintam AG, B
fecundz C gyue multiplicem cffe,
ac teriizm | & {extam DH , quarts.
F . Quoniam ¢nim AB., gque mul-
tiplex ¢ft C,ac DE, ipfius F, quot
wmagnitpdines funt in A B aquales . g .
. G, tot grunt in D E aquzles F. '
Eadem ratienc s & gquot fuor in .
RG, ggnales Cy rot & in EH crant GC H F-
gquales F. - Quot igitur fune in tota
G , xqualesC, tor ermnt, A in .
tota DM, gquales F. Ergo quotaplexeft AG , jpfius C,
tqruplex e+ y & DH ipfius F ; compofita igitur prima, fe:
q?'oh AQ, fecunds C gque multiplex erit, ac tertia, &
texta DH, quarem F . Quare fi prima fecundz gque mul-
siplex fugric, ac tertia guartz ; fuetit antem-, & quints
fecundm.gque muleiplex ac fexta quart ¢ erit compofi-
ta ququc‘prlma + & quinta gque multiplex fecunda , a¢-
tevtia, & fexta quargss; quod oportebat demendlrare . - -
oo 7 ’
L ..

i
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THEOREMA IIL FPROPOSITIO III.

83 prima feeunda agque multiplex fuirit , ac terdie
guarta ; fumantur autems aque malgiplices prime, .
@ tertia , e1it | 05 ex agmali [ampteram
sragne wirisfque  aque muitipies
Altera quidem (ecumda | alters

verd guarta . b

PRIna-enlm A 3 fecundz R ¢qne r
multiplex fit, ac tertia C gquar-

ta D , & lumantur iplaram A, C,

#que mulriplices EF , GH . Di%o

£EF, g3ue mulciplicem eflc ipfius B,

ac GH ipfias D. Quonism enim K
EF ¢que maltiples eft ipfias A, ac

‘GH ipfius G, guot magnirudined - ! T
unt in FE, ¢qudes A, 1ot crunt,& ‘
in GH gqualkes C. Dividatar EF, EABGCD

quidem in magnitudines ipfi A, e L
®quales : K, KF; GK verd dividatur in niggnirudines

A

gquiles C,v3.GL,L Hjerit i?lwr iplaron EX, KF muls -0
P:

titudogqualis multicudini ipfarum GL,;L H. Er quofilam
2qud multiplex clt A fpfius k¢ | ac C iphas D; equalisaa-

tem ER ipfi A , & GL ipfi C; erit EK @que mol iplex .

fpfius B, ac GL ipfius D ; eadem ratione aque muhiglcx
erit KF ipfins B & LH ipfias D . Quoniam igitur prima
EK;fecunda B eque maltiplex e, ac tercia GL, quar-
t& D ;cft anrem , & quista KF,fecundz R @que apmlti.

plex, 2 fexta LH , quarta D ¢ erir & compofita ptimay -

& quinta EF , fecunde B arque maleiplex ,a: tertips, &
{extiGH quartz Do (1) Stigitut prima {zcundm aque
Fuerit murlciplex | ac rertia quarrae ,[umaacur aucem pri-
ma, & wriiz gque multiplices ; erit &'ex squmliflime
tarum arraque urrivfque ague mulgiplex , altern qu?eq

fecunde, altera verd quarie; quod ofiendiffe opdrenie
. . ' : . . L ¥ j
: ¥ !
’ N -'.j-..-\ { w. 4
toa ' . | G 2 LE"; -

£ Exantecedente .
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1] ;rim quantitas ad fnnhm rationems babeat majorems,
 gudm tertin ad guartam, tales ague multiplices prina, ac
sertia fumi pafunt , ac alia agud multiplices fecnnda | ¢¢
Itip lex grima excedat multiplicem fuund(,

mnliiplen oerd tertia pom vaiedas maliplicem guarts .

quartgyut

.

PRImc quammx: AR
majorem rationem
lml'mt ad femm{am D,
O quam tertia E ad guar-
tam F . Dica fumi peffe
(gue muluphre: :p[armn
AB prime, > E tertie,in
alias equimultiplices ip~
[farum D femnd.e s & F
quarte 5 itaut fi multi-
plex prime A cxcedar
multiplicem _/'eumdc D,
‘multiplex wers tertie €
non excedat mult:ph:em
guarte F. .‘;@omam enim
AB majorem rationem
habet ad D,guamE ad F;,
Ergo AB magu continet
:pfam D,gsiam E cohtines

Fiquadere i ex AB ali-
quid auferresur.fieri pofs
Jet su¢ id ;s quod remane-

. ret ipfa ita continerer
" D,utE comines F.Auferri

igituy intellig dxur ex ea

portie CB, fatgue , ut MG

eodem modo  contineds
ipfam D, quoE ipfam F

’ cmxraex-umtm{w deine
e



Liber Lubwwss "
de ipfarum BC,CA, F equempitiplices K1, M,
N,bac tamen lege, ut KEmulsiplex ipfius BC fun
‘peret ipfam Di Sumantuy quaz; ipfarum D, & P
alie equé multiplices R, X,bac rurfus lege, ot
RZ fit proximé excedens ipfam ML hoc eff jut fuen
peret ipfam MLaut wna tantum [ui parte 20,
qua fit €qualis ipfi D, ant portioni ipfa 0 mi-
nore, Et guoniam KI multiplex eff ip/ims CB,uri
M1 eff multiplex ipfius AC, erittora MK itm
multiplex totins AB, feuti ME oft mnltiplex ip-
fus AC. (1) Sed MY itamultiplex eft ipfius AC,
ut Nefft multiplex ipfins Esequé multiplioes igin
sur funt MK, Nipfarum AB, E. Praterea,quin
KImajor e/},gaa‘m D,boc eft,quam 3 0; eris MK
ipfa RY major , & MIeadem R minor off ex-
sonfirulione . 0% non fuperare Nipfam X ; fi«
suti MInon fuperat R . $inegas, fuperet, f§
poffibile e}, N ip fam X, vel ei fit #aquabis,¢ ML
non fuperet R Quonié igitur N exeedit ipfam
X,veleiefl aqualis y ¢ MInon excedis ipfam
R2,Co eakem eft minor; magis continet N ipfam
X,quam MIcontinet R .Sad X,et RZ funt pqué
mubviplises ipfar& Fy ¢4 Dskoc ¢ff, 3 bisy ant ter,
aut guater,goc.continet F. Ergo N magis, quam
bisy ant ter,aut guater continet F 5 wel bis, aut
ter,aus quater, 5 ipfi F eff wqualis: MIvere mi-
nsis,guam bis, aut ter, aut guater €ne. tontiner
D. Rurfus quonism AC eandem yarionem haber:
ad D, quam E ad F , ita contiriet AC ipfam By
gwomodo E continet ipfam F. Sed MI,¢5 Nip fas
yum AC, & E funt aqué mulriplices, hoc eff M,
dupla eff,antsripla, Go.ipfins AL, ficnri Ndn-
plas autiripla ipfins E ; Exgo MI hoc off dopla,
aut tripla,Gpe. ipfins AC(,;im continet ipfam Dy
3

L feath
~ §w)prh, hujnny S
»
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Jewri N, hoe oft dupiay aus rripla, ¢ye, ipfius E
“¢ontinet F. Offenfum asutem eff, M1 continere mi=
: 585 Doguam Ncontiner F.Ergo duplici medo MI
_somtinet D, magis neipo, 68 minus, quod ¢ff nv-
Jurdum. Non igitur f M1 non fuperat RX,poteft
ipfa N fuperare X,aut ipfi effe equalisiac proin-
de i Ml non excedit R ,neque N excedia ipfam
X. Sed MK excedit ipfam R, ¢p ML eadem R
ponexcedit , st ef ofiesfum . Ergo MK excedt
rZ, Nweraipfam X non excedis, At MK, & N
Junt eguemultiplices ipfarum D fecunde , & F
quarte . Ergo fi prima quantizas ad fecundans
vationem habeas majorems , quam tertig ad
guariam , vales eque multiplices fumi poffunt
prime ,Gntertic s ¢ alia aque multiplives fe-
ixnde , & guarta s ut fi mu%i[lex primie exx
sedat multiplicem fecund®, mwitiplex wero ter-
tia nomexcedat multiplicem quarte 5 gwod
demornfirare oportebat . :

COROLULARIA.

' 3.8i funt quatnor quantitates,et fumtis equé
" multiplicibus prime , ac tertiz, itemque aliis
agué multiplicibus [ecinde ¢ gyartaiet erunt
equé multiplices prime, & teriice, fimul majo.
res, wel gquales ;vel minores #qué multiplici-
bus fecund e, quarta,(b hoc versm fit in amni
multiplicatione;Prima adfecundam eandem ba~
écbit rationem,quam tertia ad quartam. Nam fi
Prima ad fecundam majorem haberet rationens,
guam tertia ad quartam , fumi poffent eyué.
_amwlriplices prime o & tertie 5 ac €qué multis
plices fecunde y G quarte , quarum multiplex.
Prime [uperes multiplicem fecunda s multiplex,
= SR e 5
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were tertie xom fupere; muisriplicem quarse, ut
pates ex hoc lemmate;quod eff contra bypotefine.

8. Kt ffprima ak festndam-candem habserit
vationem,quanm tertia ad quartam; fi fumantur
aquémultiplices prime, G tertia, juxta quams
ewmque mulpiplicaticnem, atque alia aque mul-
tiplices fecunda,G quarsay multiplices prime,

sertice fimuf crynt majores,aut #quaics, aug
$x’mre: aequf}uf_tifﬁcibu: fecunde , G quare
te . Patet e
Offenfum em'm}
beay ration&m)) gsam Ead F, fumtis equé mul-
:ipﬁcihcﬁlg‘, - N fecundum quamcumque mul-
tiplicationeln spfarum AC,E, ¢ aliis eque muls
tiplicibus, R i & XipfarumD , 3 F; i MI non
excedit RY 5 neque Nexcedit X o Eodem mode
offenditur, quod fi MIexcedit R, ut N excedit

X, & f Ml ?ycmr itff R 5 ¢ N equatur
s 174 x' ) - : . R L R -
'?‘/3., Si fubs gq;m'mor quantitates s (o [umsis

4'.1:.) mufsi 3liciéu: [eeunda, G guaria,cvenity
egrﬁ_ [fimél fgn;&um)m mulliplex primee excedat
muitiplicem fecund e, mlsiplex verotertie non
excedar multiplicem querse; prima ad. feenne
dam majorem babebit rationem,quimtertia ad
geartam.Nam feffent i+ proporticne nunquam
multiplex prime fuperabit multiplicem fecuny
da,5 multiplex tertie non fuperabit multiplie
sem guarte, ut patet ex antccedents coroliavio;
& ex hoclemmase . . X

N o e -

NN e
—_— e T

demoxnfiratione hujus lemmatis..
;e:/} » quod f§ AC ad D earidens ha<
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TREOREMA 1V. PROPOSITIO IV:

$i prima ad fecundams candovs Bakoat vationem , gmam
$o78ia ad quartam o O ague muitiplices-prima | (3
trrtia ad ague sanlsiplices [ocnnda(y qnarta,
FAx1d guamvis mulriplicationem , -ca
dem rasivaes Babebnny inwerfo.
semparais..

PM-: enim & 5 ad fecundam B
eandem rationem habear,quim
wergia €,ad quartam Di:d fumantwr -
pfarum quidem A, C aliw wecum-
que g;\u mulsiplices E, ¥ ; ipfaram
vard B, D alis utcurque gque mol-
tiplices G, H: Dico E ad G iva effe,
u‘F, adéi .'S-manm enim rus fur
ipfaram c muleiplices 7
L.& ipfan:. Gn,“H gqu.::numpll-’
«t X, L, &iplarun G.,” Bague
muitiplices M, N. Quonlam igitur
K 5 gaue multiplex eft iphus A+, ar-
ue F fpfiws C 1 {umantur autem
ipfaram E , F gque multiplices X, ¥
‘ ; etit K ggue multiplesipfims A, §. |
aqus L, iphus € ; (3) cadem ratie-
se X r?Ique‘.nmgipltlx exit' lpﬁu‘s' B ErE
atque N iphos D, Etquonlameft ae - . .
lqad P, haC ad D; fumts autem F
fuatipfarum A€ aqwe muliivlices ' ,
E,L , & ipfatum B, D alig wtcomque ggue multiplices .
M, N: i K foperac M ; fuperabit & L lpham N'; & 6
v &qualis xqualis ; & £ miner.miner . (3) Suntque K, L,
quidém ipfarum E, F gqud multiplices ; M , X verd ipfa-
rem G , F allee wtcumque ¢qud multiplices ; ot igitur E
ad G, ita.erit Fad F. (2) Quare i prima ad fecundany
€andem habeat rasionem , quam tercla ad quartam , &
gquE mulriplices prime , ac tertim ad gque muliiplices
fecandm , ac quarts juxtd quamvis muliphicationem

candcin ravionem habebumt intet fe comparate ; quid
_Stmonfirare opertebas . ‘

€
{n) ;3; aptecedentend s Jopolla lom. (3 )coull'.l.k;.

]
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Hine patet inverfaratic, Namenm 4 ad B it st € «3

- B ; g [umtis agud mulsiplicibus X, @ L prima 4, @@

Vortie € | atgue aged malbipliclbus M , Gt N [ecunie B, s

guarte D domonfiratum fis, fi K [uperas M., L fuperars

Ne (S fi aguatis , agmalem eff¢ 5. (3 fi minor minerem | boce

gue inguocumgue multiplicasione t conflat etiam fi- M fupe-

1 _ rat K, Mfuperare L ; G fi agnalis  agualem ¢fle | G fi rmide

© mer minorensaffé , ac propierea Bad Aevis . us D ad C 40
[ Pates 03 corol. 1. loms. )

THEOREMA V. PROPOSITIO V,

' 3% miagoitnd: syagnitaslinie ague multinles fit o atgay -
 aklaraablata, G religus rellqua agud malsiples
I erip , atque tota sotine.

Agnitudo enim AB magnitudinis CD, A, >
¢que multlplex fit, atque ablata AE, :
ablace CF. Dico, & reliquam EB reliqua
¥FD gqué multiplicem effey atque totam A B
totius CD . ?otnplex enim elt AE ipfius
CF, totuplex hat & EBiplus CG. Efquo-
niam AE gque muiriplex ¢t CF , atque EB’ g
iplius CG ; erit AE ¢qud multiplex CF , & E
ABipfius GF: (x) ponitur autem ¢que mul- .
tiplex AE ipfius €F & ABipfius CD;¢jue B D .
malriplex igitur et A B, verinfque GF, )

D ;ac proprered GF iph CDrefl gqualis;.communis anh
dracor CFF | roliqua Igitar G C gqualis eltrelique DR
(2) Inque quoniam AE gque muldplexeR CF, & EN
us CG, eftique CG gqualis DF ; erit AE gque mukis

" plex CF , & EBipfins FD ; gque muttiplex aotem ponte
tar AE ipfius CF , & ABiphius CD ; ergo EP oft gques
multiplex FD, & ABiplius CD ;. & reliquaigicur EB
relique FD eque multiplexcht, arque tota AB cotiug -
€D ; quare fi nagnitudo magnitudinis gque multiples
fic, atque ablata ablatw , & religna reliqus gque erie
auixlpte’#-, atgytera totias . Qiuod oportebat demonfiraren

&y “THEQ
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THEOREMA VI, PROPOSITIO VI,

$i dua maogylindives duaram magmitadinum eqwe
muitiplices fine , (2 chlata quadam fint earundem
ague muitiplices | erunt O religuna , wel
eifders aguales | wel ipfarume ague -

mulriphices,

Uz enim magunitudines A B,

p CD , duarum magnitudinum.
2, F ¢que n ultiplices fine, & ablata
AG , CH earundem fine gque mul-
tiplices. Dico, & reliquas GB,HD,
vel iphis E, F gqualesefle, vel ipfa.
rum gque maltiplices, Sit enim pri-

T mi GB ¢quals Lidico &HD iph F

effe equalem j ponater iph F gqu:lis”
€K . Et quoniam AG qquemlti-f B

plex ¢R E |, & CH iphius F: eft-
qug GB, quidem gqu li- E; CK
verd cqualis F ¢ eric AB ¢que mul-
siphes B, & KH ipfius F: (1) eque
aprem muliiplex ponitur A R iphus
E, &% CDipliusF ; esgo KH ¢que

ndtiplex ek F | & CD ipfius F3

nuoniam ighar wraqne ipfarum
KDy CDefl gque mulkciplex F, erit

XHewalisCD ; communis apfe. .

ratur CH ; ergo reliqua KC reliqua
HDehgqualis, (2 ) Sed K Ceft

gpalis Fy & HD igirurivh F et

rgqualis ; idesque GBiph E, & HD
Jph F gqualis.crit. Simifirer demon.
flrabimuys 1 .G B maleiplex fuerie

A .

ipGus E & HD iplus F gque mulriplice
dng maganicudines duarum magnisudinum gque maltie
flices fnr | & ablac qradam fint carundem ¢que mul-
tiplices , erunr & reliqra wal cifdem gquales , welipfas

i gque mubiplices. Qued demunlrare eportebar .

B

H il’

L
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mefle. Si igiln;!
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THEOREMA VII. PROPOSITIO-ViL

~ dEgneles ad tandewe, eandesn Babent vationews | @
tadims 4d aguales. o

Slnt ¢quales magnitudines A,B, alia F
autem quavis magaitude €.+ Dico '}’
utramque Ipfarum A,B, ad C, eandein o
ratlenem habere: & G ad utramque A, :
‘B fimiliter eandem habere ratignem.
Sumaatar enim ipfatam A, B aque D
multiplices D; E , & ipfius € jalla ue- -
€éusiqgae multiplex E . Quoniamyigitur
¢qué¢ multiplex efr D ipfius A & E :
ipfius B, efique A ipfi B gqualisy erit &
gqualis E: (1)alia aurem orcamque |
eft Fseipdf D (uperae F, & E fpam
F fopevabit, & fi gqualis, aqualis , & fi
minor,minor;& funt DyE quidem ipfa- g
sum A, B ¢qué multiplicess F verd alla atcumque maliie
lex ipfius C; erin igitur, ur A ad C, ita Bad C.(a) Dicg
n{uper C ad utramque iplarum A, B eandem habere rae
o Ctionem . Yifdem enim confirudtis fmiliter oftendemas DN
iph E gqualem effe, aliam verd quandam F; fagiter B
fuperat D, ipfam quoque E faperabit; & fi gqualis, equas
Jis; & fi minor , minww ; atque et ¥, quidem iphins G
multiplex; D, E verdalim utcumgue gqae multiplices
ipfarum A, B; ergout Cad A, itaetit C ad B; (3)
wqualesigitur ad eandem , eandem habent rarienem . 8
vadem ad equales . Quod ofiendere oportebac .

S —

B¢ ¥

b

_ Eodetn medsofewdrinyiaguales ad agudles eandems Baberd
vatimem o dwmmods [} loco multiplsls & Ipfwi C , femane
e dua agni multiphiens .

-
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(3)6.comemet, (3) corolinicoms (3) corol.ademe N
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o Sourkdia Elera..,
TREQREMA Wil PROPOSITIO ¥HI1

Joaguslinm augu_'lfcil'mm major ad eadens majonerm
" Dabskeationsrn , quim mingr ; & zadem ad minerem.
majorem bados rasionem » 95am_ad majsrers.

Int inmquales magni-

J todines AR & (&
fitmajor-AR; alia verd,
wrrunique IX. Dica AB
ad D majorem_habere
vativnent, quam C ad'D;
&:D 3d C majorem ba-
bere,quim ad AR Qao~
niamenimAR major off
qum C , ponatot ipfi C
agnalis AE ;. & ipfavem
2 » EA zqg:’anlripll-
cetlummur HG, GF,,
Raclege , wt HG multi: F A C . D r
plex.ipfins E B fuperen ] . )
fpfam D ; GF verdamul- )
tiplex iphus EA eadem D minor mon fit:, fodvel niajor,,

K

£ 1
2388

vel mqualis.. Accipiatur gpoquezipfing D mwleiplex 116, °

Mac rurfus lege, ur 1K 6t proximé major, quim GF, hoe:
¢hsue vel wna (o paite aquali ipfi' 1 excedar ipfam GE,.
vel portione ipfa D minore.. Queniam igitur H'G lta.
mwitiplex.elt ipfias BE, uti GE cf n.ultiplex.iplius EA;
esicteta B Fina multiphéx. toting BA , wt' upa GF eft:
mulriplex unius EA five C, (1) Et quoniamy HG major
eil,quam D hoc ef,quim pacs unz, que et in 1K, aqualls
. ipd D, 1K verd l’nperat ipfam GE portione vel zquali,.
vel minori cadem D; erit HF majos quidemiipfi 1K s a8
GF ¢ademt minor et ex confirudtiene . Confiderentar
itaque quatuor guantitates A Bpeima, D fécunds, C rot-
¥a, & eadem D gparea ;. & prima quidem AB, & tertim
<€ funt agque mulriplices HF,G B: {ecundm veri&-quate
ta D eft agui maltlptex 1K'} & multiplex H-F primm:
AB:fuperat multiplicem K1 (ecunds P , at muRiplis:
& F tercie C non fuperat multiplicem § I8 quaxt® Dy
Ergoprima AB", ad {ccondam D majorem habebit r:.tl.-
. . nemy.

o

-

A TRs

('17)‘{ gribujus.




Liber. Quintisas s
acm , ram tertia Cad quartam D. (1) Dico pr:ﬁu
‘& D ad € majorem habere ravionem 5 quam By ad AR
Confidererur eadem D ut prima , & tertia ;.C ut fecun-
da;.8 AB ut quarza . Quoniam LK muleiplex prima '8
tertiz B major ¢ft , guam GF multiplex fecondz. € ; ae
minot quam HF maliiplexquartz AB; privia D' maje.
rem habebit rationem ad fecundam C, quam cadem£ ‘
tertia , ad qpartam BA . (3.) Inzqualium igiter mag
sudinum major ad eandem majorem habet rationem.,
zuam minor 3 8 cadens ad minorem majorem rarignes

abét, quam ad majorem, quod oftendeve eportebsr .

< (a) conl.;.l}un’. (1) éoEol.1.lem;
. THEOREMA IX. PROPOSITIO IX:

Rua adeandern | candim vatisnem: Vabent , inter. fi-
“aguslesfunt ;. @ a3 guas ¢adém eandem boket .
rutionems ipfa.inter [¢.funt aguales.,

Abear enim utrague ipfarum A, Bad C

' & candem tationem. Dico A, Iphi B,¢qua- .
em efle . Nam 6 nen-cflec aquatis , non habe !

tet utraque ipfarum A, Bad C eandpm ratie:

nem ;( 3 ) habet autem ; egualis igitur eft. A Cr

ipfi B. Habcat rutfos C ad weramque ipfaruen §

4, F candem rationem . Dico Aagualem efle Bl

ipi B. Nifenimita fis., non habebic C ad

uttamque A , Breandem rationesm ;, (2) habet- -

sutem ; crgo Aiph B neceflatio cft age:his,

Qua igiturad eandem , eandewm rationes: habent, gaua-
les inver fc funt + & 2d guas cade m candem hebet ratje- -

nem; ipla inter (o fume mapales ; quod demenfiramy

eportehay.. . o

. . : -
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o) Inmugﬂu @) i.ﬁ;cm
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4 Eaclidis Eleom, o
) THEOREMA X. PROPOSITIO X.-

Ad eandem vationem babenilum gne majovem vationens -
C o Dabet o iHamajorep | ad guom verd eadens maje-
© vems babet yationem illa miner eff

Abeat enim A ad C majoreny rationem, quam B ad
C. Dice A, quam B majorem effe; (i enim non eft
Wajur , vel aqualls eft , vel minor ; aqualisau "
tew non eft A ipfi B, utraqoe enim ipfarum A
Ay B ad Ceandem haberet rationem; (#) atqui -
candem nen habet: non igitur A ipfi B eft
qualis . Scd neque minor efs Aquam B ; ha- 3
beret enim A ad € minerem rationem , quam
B ; (2) atqul non haber minorem, non }gitur A B
mfocreft, quam B oftenfum aucem eft neque  J™
efle xqualem;ergo A, quam B major erit . Ha.
beat rurflus & ad B majorem rationem, quam C ad A.
Dico B minorem cffe , quam A ; i enim nen e{t minpr,
vel gqualis efc , veFmajor ; ®quilis mtiqae mon elt B iphs
; ‘etenim C ad wtramque ipiarum A, Beandem ratio~
Inem haberee ; (3) nomhaber autem } ‘ergo A ipft B non
“tfp aqualis. Sed neque major eft B, quam A& ; haberet
enim C ad B minorem rati.nem , quam ad A ; (4) arqad
mon-baber; nonigitnr Fquam A eft major, Oftenfum
“3utein et neque aqualem effe ; ergo B minor erir, quans
A. ?d eandem igitur racionem habentium , qua majo~
rem fationem Baber, fla major eft s & ad quam eadem
majorem habet rationem , lla minor fi ; qued demon.
ferary opertcbat.. v .

-§ -

c
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= (1) 2huins (2) $bujak (3) 2.hujus
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'{THEOREMA XI. PROPOSITIO XL

“ b Lua eidem eademn [awt radlones . & inter [o.
. cadern (ont .

FZ 3

Itenim, ue A adB,itaCad Dz ut
auten Cad D, ita Ead F. Dico, ue . -
A ad B, itacffe Lad F . Sumantur enlmn § )
ipfarum quidem A, C, E aqué mal .
“tiplices G, H, K ; ipfarum ve1d B, D, F
aliss utcumque mque multiplices L4 M,
N . Qaoniamigitureft, ut Aad B, ita . l
Cad D, & fumta fontipfaram A, C 1.\
aque multiplices G, H, & iplaaum B, D G A'B L
alie utcumque aque muldiplices L, M; fi
G fuperat L, & H ipfam M fuperabit, &
fi xqualis, zqualis, & fi minor,minor. (1) °
Rourflus quaniam efe, ur Cad D, g2 E ad
F, & {fumta funtipfarum €, E aque
"hip]ices H, K; iplarumverdb D, F
utcumque eque malkiplices M, N f
H (operat M, & Kiplam N fuperabic; & HCDM
fi mqualis 5 &qualis ; & 6 miner , minor; "
fed £ B (operat M, & G fuperabit L; & ’ -
6 mqualis , aqualis; & fi miner miner;
quare f G fuperat L, & K ipfam N {u-
perabiv; & & aqualis, aqualis ; & fi mi
nor , minor 3 & fumt G, K quidem ipla
rem A | E ®que nuleiplices; L | N verd
fplatum B, F alis utcamque eque nred. .
tiplices ;eigouc Aad B hraerit Lad B, & 1
(2) Quaigitur gidem pedem (une racio- K b F:
nes , & inter (e cadem unt, quod oftem- . - >

dercoportebar . P
Eodem modo gatiowes egualik fomi .
Cadem | intes [o ;mu. ,lld'lln, :‘ “ »‘ ,'“ ~"‘ ...'}" f“v
THEO-

u('w) ‘9‘“1'.":“@_‘7 (2} coroligdenas = : e+ 2y N



1Y Buehidls Edem,

THMEOREMA X11. PROPOSITIO X1

31 gostenmone maGuitudnes proportien ales fuering: ot Ngo
antecedentiom ad wmats confeguentinm | ita ergng
antecedentes.omnes ad. emnts confegnentra.,

S Int quotcumqme magnitadingd pro
[ poryomlﬂ A,B,C,D,E,F,&ut s
adB,itaficCxd D, &Ead F. bico, ug
AadB;itaeflc A, G, Ead B, D, F.Su
wmarturenim ipfarum-A, C, E aqud-mul-
tiplives G, H,K;& ipfarum B, D, Falia
utcumgue zque mukiplices E., M N.
Quoniam igitur ,ut A ad B, irach Gad
D, & E ad F & fumta {unt iplacum, gui-
dem &, C, E 2que multiphices G, H, K;
#farum verd B, D,F aliz u:comque ¢que
muliiplices L, M, N ;& & (uperar L., &
Hiplam Mifuperabit , & Kiplam N , &
£ zqualis, zqualis, & fi minor,miner ;1)
gar_c . & & G luperat B fupcrabunt , &

H,Kip(2 L,M,N, & £ mqualis ¢jua.
Jes ; & i minor , minores ;. funtque G, &
€, H,K iphrum A, & 5,C,E aqne muk
siplices : guoniam fi fuerine quorcamque
magnitodines quatcun:g; magnitudinuin
®&qualivm numero ,. fingulz fingularum.
mque mvltiplices;. quornplex efe una ma-

.niwdo‘unin:#.‘mmylites cranr, & emnes

mnium : (zPeadem ratione , & L.& L.,
;;,N ipflarum B, & B, D, F fumt aque:
wmultiplices ; eft igitur L uc A-ad B,ita A,
C,E id B,D,F. £3) Quare fi quorcamque:
magaitwdines propostionales fuerint, ue.

- unaantecedentium ad unam conféquen.
AMum 4. ita erxme autccedences ommes ad
emnes confequentes 5 guod. demenfirace.
epettebat.,.

2
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FHEOREMA Xiil. PROPOSITIO Xill.

- &
33 priena wd ftcundans sandosm baboot rationem , 48aM
' pevtia ad guartam ; fertia autem ad quartom ma.
jorem rationem hakeat | quam quinta od Jo-
stam i o prima adfesundam majorems
babehis rationem , quam quisia; -’

-l ‘l““ .

Rimaenim Aad fecandam B
eandem rationem habeat
quam tertia € ad quartam Dj.tere
tia antem € ad quaream D majo-
rem habear rasionem, quam qain- -
13 Ead fextam’F . Pico, & pri-
wam A ad {ecandam By majerem
datiemem Iabere , quam quintam
E ad {extam F . Quoniam enim C
a2 D majorem rationem haber,
quam Exd P, fone quadam ipfa
run C, K squlmultiplices, &

fpfaram D, F alia urcemqy mque -

swulelplices : & multiplex quidem

€ fuperat, mulcplicem D jmuled

plex ver3 E non fuperar maltie
plicem F . (2) Sumantur , & fine
iplarum Cy E xque multiplices
G, H &ipfaromD ,Falimut-
tumdue aque multiplices K, Ky
itaut G quidem fuperet X , H
verd ipfam L nom fuperer : &
otuplex eft G ipfius € rotuplex «
%. &M ipfius A ; quotuplex aur
tém K iphu: D, cotuplen fic, & N -
fpfius B EY quoniam efe o ur A,
2d B, itaC ad D, & fumsa funt
lpfarom A, C equemulciplices M,
G, & ipfarum B , D alia uncam
que aque multiplices N, K: i M
toperat N & G iplam K fupera
bit ; & & mqualls ,mqualis ; & fi

a——n

in lcm-hpiui




163 Exclidis Elem.
miner , mino? . ( 2 ) Sed G fuperat K ; ergo & M lpham
N {operibit + H verd non fuperat L, funtque M, Hiip(a-
sum A, L zque multiplices, & N , L ipfarum B, F alia
utcumgae 3 qie multiplices ; ergo'A ad B majorem sa-
tionem habeoit,'suim Ead F . (3) Si igitar prima ad fe~
cundam eandem habear rationem , quim terela ad quar.
1am ; tertia verd ad quartam majorem rationem habear,
quam quinea ad fextam , & prima ad {ecundam majorem
habebit rarionem , quam quintaad fextam ; quod oftens

dere oportedat. | . .

" Quod fi retie A 4d B aguslis ratiini C od D; ratigane
#rm C ad D fit miber vatione E 4d F ; e2it (214 4 ad B
wilsor vatine E ad F . Et fivatie 4 ad B fit major rations
€ 8d D, ratio antem C ad Dcmajor vationt E ad F; evitra-
tie 4 a1 Bmajer tationst E ad F . Et fivatio A ad B fit mi.
not ratione C ad I, ratioamtom C ad D miner vatione E ad
F 3 eritty vatio 4 ad B nwimor ratione E od F.

(2) corckatem. (3) corel.3.lem.
THEOREMA XIV. PROPOSLTIO XIV.

SY prima ad [ecundam tivden Babeat rationsm | yuing
frtia ad gwartany; prisws augems mejer it quom testiq
" @ [ecunda quans quart & major oM, & f agualia

agualis, €2 S winor , minor ,

Rima enim & ad fecondam B ean-

" dem rationem habear , quam rertia : :
€ 3d quirtam D; major autem fic A -’
q:¥m €, Dico & B, quim D majorem
efle. Quoniam enim A'major efr, quam -

C, &.aliavtcungie aizgnitudo By hae -

beoit A ad B nuajorem rationem, gquim -

Caﬂ: él)dsle)cl,ut A :d}:,haCa'd D; -

ergo a majorem habebit ratio
‘em‘,qulm GCad Bj(1) od quam verd ea- ABCD
Meay magorem raticnem hiber, illa mi- ‘

ner ¢lr, (1) Quare D eft minor , quim B, ac proneerel
B . quan: D major erit . Simslicer demonferabimes , & 6
A wguabi firtph €3 & Biph D efle wqualon , & 1 A fie
minor, quam C, & B qudm D miperemeffe. Sidgitar-

e ptima

et

—(4—) '-‘hn'jl‘lv (2) Exantecedente, (l PRILLITTS

e e ke




o Qatnine . 263 Z
.prima ad fecundam candem habeat rationem, Qn}mm- :
-tia ad quartam , prima avtem majot it , quda tertia %
: fecunda , quim quarta majos erit , & G aqualis, aqualis,

.8 6 minor, miner; quod demon(lsare opairehat « .

Lued fi fecundamaior o, vebagnalis, vel miner . guidm
guarts , cadem methedo oRendecar | primam majorem , vk
agualens, sel minorem guarta effe. : K

« THEOREMA XV. FROPOSITIO XV:

i’ﬂ(n eedern mode maltipliciune inter {€ comi

pRYAIE
taudem babent-yatienerw » : R
C it enim ABwque multiplex C, & DE - A
tpfius F. Dico,ut Cad F,itaeflc AB . X
ad DF . Quocniam enim aque maltiplex "

et AB phiusC, & DE ipfins F; quot ma- G
gnitudines funt in AB xqualesiph C yo0-
tidem erunt, & in DE aquales Fidivida-

o in magnitidives iph C aquales, H
quis fint 2-di

1 » t]

. in magnitndines xquales F, videlicetin
DK, KL, LE ;ctitigitur fpfaram AG, B C
GH , HB multitude squalis multitudink .
DX, KL, LF; & qnonlam equales fant AG,GH, 0
funique DX, KL ,LEinter (e equaks jue AG ad DX,
faetit GHad KL, & HB ad Lo j arque eriryur unoch
sntecedentinm ad unum cenfequentivm , ira omnii ans
tecedentia ad emnia confequentia. (x; Ed igicur, ut AG
WK, ita ABad DE. Sed AG iph C ait qualis .1 8%
DK iph F jergout Cad F,iracrit ABad DE. Patres
igitur ¢cdem modo oultipliciam duter {e comparatm
candem habeuc rationem’; qued oftendéndvm Yaiv'o~

(1) 12.hujose . .« .

" THZOREMA XVI. PROPOSITIO XV’

S
\ Shquatuer magnitndines propsitionales faevimt , &
: permsutata proportionsies ersmt . .-
: Sint quatser magnicudines proportionales A, B, C, D,

D fique ,ut A ad B, ita-Cad D Dico, & persaraeap
wopactionalescffe  videlicet ; wt- A ad G, ita effc Bad
. - D. Su-

. .

ot e ot



/ o © Ewekilts Elrs ‘
B . Summnear enim ipfarom quidem A | B sgme mafeh
phicasE, F ; iplarum verd C, D aliz ntcemque mque
multiplices G, H.Er quoniam gque makiplex eft E ipfins
A, & F ipfius Bspartes aatem codem modo multipliciam
inter {c compararss candem Baben: ra-
Signem;(1)erit ,usAad B ,itaEad 4
Fj;utantemAad BitaCadD;erge - F
& vt Cad D,ita Ead F. Rurfusquo-  {
niam G, H funt ipfaraem G, D zque R
maultiplices : partes autem codem mo- -
domulciplicium sandem ratiotem ha -+ ¥
bent inter fe comparats, erie, us Cad
D,inGadH;fed, 0t Cad D,ia E’
ad!’;c;go&ut!ad F,itaGad B(z) BF
Quod fi quasuor magnitudines propor-
siomafesfine , primaautein major fir,
qudm tertia 3. & (ecunda, quam gquarea

-
major eriv , & f mqualis, zqualis, & fi
. zinov, minor . (3 }Siigitur E {uperat ¥ .
G C

, & G ipfam B {uperabdit, & i gqua- .
B, ggualis , & 6 minor , minor : funt-
qoe é, Fiplstum A, B aque maltiph- X
ces; & G, R.irfaran C,Bal'gutcum-
rc gque multiplices. Ergo, ur 4 od 3
, itaerit BadD . (4) Si igitur qua~
taor mapnitudinesproportignales fue-
sint , & permutate proportivnaler
evunt. Quod ofterire oportebat .

(1Y Exantccedenses €2 2r.hujus. (3) 1gbujus

() cotel.adem. .
- THBEOREMA XVIi. PROPOSITIO XVIh

¥ eompefita magnitndines fint proportionales , G
divifa propertienales erant . )
Int-compofitm magnitudines preporvionales AB, BE,
CD, DF; fitque nt ABad BE,ita CD ad DF. Dico
iam diwifas preportienales efle, videlicet 5 ut AE.ad
EB, itaeflcCF ad FD. Sumantur enim ipfaram qul-
dem AE, EB, CF, FD aque multiplices GH,HK LM,
MN; infarum ve1d EB, FD alie utcumque aque multt~
lices KX , NP . Et ?uonizm eque multiplex et GH
iw AE , & HE iplins EB ;. esit GB: ipfius AE :ﬁue-
L. -




Likber Qeiimne. 14
mulelplex, & GKipfius AB; (1) =que 2utem mxlci
af GH ipfius AE, & LM iplius CF ; (2) ergy GK aque
mulciplex ct AB, & LM ipfius CF. Rorfus guenlam
xqae multiplex ett LM ipfius CF, & MN ipfius ED; eric
LM aque multiplex CF, & LN ipfus X
A . (3) Sed 2que multiplex erat LM P

tpfius CF, & GK iphus AB; aqueigitur

multiplex el GK ipius AR, & LN

ipfins CD ; (4) quare GK, LN ipfarum K '
AB jCD mque multiplices crunt. Rurlus B :

woniam aque muleiplex et HK ipfius DM

28,&, MN ipfius FD: eft autem,& KX H El
ipfius ER aque muoltiplex , & NP iplus F
FD ; & compofita HX iphus EBague G A C L
muleiplexeft, 8 MP ipfiusad FD . () .
O%Qd quii-fir,ut ABad B, itaCD ad DF,& fumta fint
{plaram, quidem AB , CD eque multiplices GK , LN;

i Ipfarum veed EB , FD alis urcumgue.aque multiplices
HX,MP; (i GK luperat HX & LN fuperabit MP, & f
=qualis, mquakis , & i minor , minor. (%) Superceigitur
JGK, ipfam HX, communiqae ablata HK | & GH ipfam
KX fuperabir ; fed # GK fuperat HX , & LN f{uperac
MP; jraque (uperet LM iplam MP,, comwunique MN
ablaca, & LM (uperabit NP ; gnare GH (aperac KX, &
LM iplam NP . Similicér demonfirabimus | & i GH e
mqualis XX & LMiph NP eflc aqualem, & fi miiner
sinorem ; funt antem GH, LM ipfarum AE , CF aque
anwliplices, & ipfarum EB ,'ED alie utcumque aque
muleiplices KX , NP ; erge ut AE ad EB , ita erix,
AFad FD. ( 7 ) Siigitur compofita magnitadings fin

#reportienales, 8c.diviimprapostionales sruge . Quod de*
anonfirare oportebar, . -

) "h“i“" 2)tt.hajus 13 )-.huiu;. (;1.) 1e.hojus
€5 ) 2.hujus, 2‘) corol.z.lems () corol.sdems

THEOREMA XVIfl. PROPOSITIO XVIII,

83 Aivifa maghituilines fyr propovilonalss ; (f somrpofite
propeort les evunt o ) '
STnthfi magnitndinespeopertionales AE , EB, CF,
ED:& ur AE ad EB,ita CK ad FD.Dico etiam com-
pofitas proportionales effe, videlicerut AR ad BE,ita”
#8tCD 24 DF. Si onim gop cft, 8¢ AR ad-BE,ica CD ad

. : B . .- DF;

Y;q o




L ({2 Eaclidls Elre.
DF;ecrit,nt ABad BE,ira CD vel ad minorem, A - |
qud u DF 4 vel ad najerem . Sic primum ad mi
norem , nemioé ad DG . Etquoniamel ,at AB l c
ad BE, ita CD ad DG:compofira magn-tudines
funt peojoreionales ; erge 8 -divifa proporriona- !‘

leserunt; (1) siigitar, ut AE 2d EB, 1aE ! | g
CG ad G D; ponitar autem, & ut AE ad EB,ira
CFad FD ; quare & vt CG ad GD ,itaCF ad

G

FD; (2) 2t CG prima major et quim rertia CF;
erga, & fecunda DG, quimquarta DF major [ p
erit; (1) {ed , & ninor. , quod ficri non poted;

non igicurelt ot AB ad BE |, itaCD ad DG. Statiter
oftendcmus, neque effe ad majorem, quim DF ;ag iplam
jgitur DF (ionccefle eft . Quare fi divifa magnieudines
ﬁgn( preportionales, & cempelita propertionales grane,
Quod croreebar denionfirare . - *

(1) Exantecedente. (&) as.hujus. (,) 14 bujus,
THEOREMA X1X. PROPOSITIO X1X.

Sifuerit , uttota ad totam | its sblats ad ablatam i@ .
16digua ad refigriam erit , Mt 100 ad topam .

SIr enim, ut teta AR ad eotam €D, Ira
ablata AE ad ablatam CPydico & re- . M-

tiquam EB ad relionam FD Ieaclfe, |
vt tota AB ad reram CD Quoniam caim - . e
eft ,ut tora ABad cetam €D, ira ABad .
CF, & permurandoerit , ut By ad AE, ;
1ta-DC ad CF+ 1) quoniani compofic E .
magnitudines {uns proportionales , Se di -

D

F.

v ; rheyerwatof ¥ Yacigins. . b .
¥iadEA, itaDF ad FC: rar{ufque o
permutando, ac FEad DF, itaEA'd .
FC Sedut AL ad CF, itapoficaell AB
‘ad €D; & reliqaa jgicur EB eritad relie -
#vam FD, utrota AR ad totam CD; (3)
Quare fi fiterle, o¥ tota ad rotamyita apla - i
€2 ad ablacam ; & rveliqua ad selijuam B
- otity it tora ad terawy. Qmod demonidrare
opercebat, - L ‘co. "

Pu
L

»‘(l.) IG!‘R)'I& (s) 12.hujus, ﬁ(!) l‘l-‘b;lill- T
> - .

ra




Liber Qaintns, 117)
COROLLARIN M.

Hine faclle oleodetur modus Hie argumentandi in pras
portionibus o qua dicitur couyerfis ratlonis Justs def. 1§,
“hujus fibsd. Sit enim st AR ad ABE | ite CD ad CF,
* L5 per wonverfionem ratisnis AB ad BE evit | w CD
o DF, Nam qeum fit AB ad AE ,utiCD ad CF , di~
pidendo BE 24 E£4 e1it , wt DF 2d FC 0 invereendo
AE ad EB, ut CF ad F® ; (& comperendo denigue 4B

#d BE ‘IA.CD #d DF | qu0d sp prepofisum . -

THEOREMA XX. 'morosmo XX.

81 fint pres magnitndines | P -alia ipfi numero wgnales,
-gua bina fumantur | & in cadem ratione yex aguali
Autem primae. major fit, quam tertia | & qusrts
" guam [exta msfor erit ; © i aguslis,

,,uam,gy Jfi misor , minor . :

Slm tres magnftudines A, B, C & alim ipfis
oumere gquales DLEF bine fumta,& in

eadem ratione, fitque uc A ad B, ita Dad
E,& ur Bad C,ta Ead F, ex gquali aurem
major fir A,qued C.Dicoy& D quam F majo

vemefle , & fi gqualis , gqualem , & jor, b
minorém, Queniam enim A majer sl C
alia verd utcumque B, & major W em L

majorgm habet fationem-, quAm miner , .{12
habebit-A ad B majorem-ratlone | quam €
ad K. Sed, ot A ad B,itaDad E ; & conver-
teado, ut C ad B,itaFad £ ergo, & Dad E
majorem habet rationem qudm Fad E. Ad 1 -.
gandem verd rationtm hab&ntlum,que.majo- | I
gem habet rationem, ilix major eft 5 (3) major "
igitur 2@ D quam F. Sinuilirer oltendemus, & i
ﬁsA firgqualis C, &' D ipfi F ¢qnalemefle,&. , 7 |
£ minor,minorem.Si igitar tres magnitudines R
fucrint & alig Jpfis namero gquales,qua binas | '
fumantur, & in eadem ratione , ex mjuali au- E F
tem prima major fic, quam tercia , & quarta D -
quam fexta major eric , & h aqualis , gqualis, & 6 mi-

t nos,minor.Quod efiendere oporrebat. THED.

'(x) L.hujus (J 10,hujuse. .

=Y




174 Euclidis Eiem.
THEOREMA XX1. PROPOSITIO XX

i fint tres magnitadines , (6 alia ipfis numere agusirsy
gua bina fumantnr | (& in eadem vatiouey fit autern
prrsurkata earmys propertie , Ly ex.aguali prims
major fit guam tersis , (& quarta 5 guem
feata major erit , & fi agualis , agsualisy

@ £ mlnor , wivor o .

Slnt tres magnizedines A, B, Cd&kalie
iplismumere equales D, E, F b
{foatz , & in eadem ratiane ; Si au-

ee m pereurbata carusm proportio , videlicet
at Aquidemad B; isa Eod F 5 utwerd B.
ad C, itaD ad E; & c31mquali A major 3
it  quam C . Dico,, & D quam # majo-
tem cfic , & 6 zqualis, squalem , & G .
winor , minorern + Quonizm enim major 4 3

2t A, quamC, afla verdb B; habebit A

ad B magorem rationem, quam C ad B, (1)
Sed,utAadR, itaF ad F, & conver-
“terdo, ue Cad B, ita kL adD. Quare, & i
E ad F majorem habebit rationcin , quain

EadD. Ad quam verd cadem tajorem

qationem hab. la minoreft 5 {2 ). minor

dgitur ef F, D ; ac propiered. D : _‘r
T F

uam F major Similiter oftendemus,
& & A fir aqualis C & D ipli F effc gquar
lem 7 & fi minor , minorem . Siigicur fine
tres magnitudines 4 & aliz dpfis @quales
wumere, qus binz fuganrur, & in e~
dem ratione ; fir autem perturbata earum
proporcio , 8 ex mquali prima majer fic
quam tertia + & quarta ,quam fexta majos
etit ; 3¢ fi aqualis, mqualis; & £ miner,
miner ; quod demonftrars opertebat «

 THEO-

(s) 8hojas, (2) sohujus
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_ eadem ratione cffe utAad C | ita

-

Liker ‘g}ggm. 169
THEOREMA XXII. PROPOM{TIO XX11.

§i fint qmotzumgne magnitudine: | (2 alic ipfis wumers
agnalcs | qua bine fuman:wr in eadem ratiowe ; &
ex agwaki in radems 1atione erudt .

Slm quotcurmgie magnitndines
A, B, C &.dizipfisnumero
zxquales D E F binz{umta in cas
dem ratione , firque ut A quidem i
adB, itaDad £ ,otavtem B ad
«C,ita E ad F.Dico,& ex azquali in l
A

Dad F. Sumantur enim.ipfarem
guidem A, D zque multiplices G,

H; iplarum verd B E alia accum-

?uc aque muleiplices,K, L, & ip-
arum G, F alimitoumque aque
multiplices M, N. Qitoniam igitur '@

£ F
LN
<fl,ut Aad B,dta:Dad £, & fum- :
tefunt ipfarum A, ® aque miki- S
plisss G, H, & iplarem B | E adla
utcumgue aqoe mukiplices X, L;

der P4 - B ] Dt

etit ,at Gad K ,ita’Had L . (1)
Eadem quoque ratione eric , ue K
adM, italLad N. EcquumGar +
tres magoitudines G,K .M & alia

ipfis numero zquales H, L, N bi-

nz fomtz, & incadem rarione,cx
‘squall fi G fuperac M, & Hiplam
N (uperabit ; & 1 gqualis, gqualis;
& § minor, minor; (1) funtque &, L
Hipfarnm A,D ¢que mudriplices, .
&M , Nipfarum C, F aliz vrcumgne @que moltiplices.
Utigitur A ad C,ita erie D ad F.{3) Quare i fint quer-
cwmque magnitudines , & aliz ipfis numero zquales, que
binm fumantur , ineadem ratione , & cx agquali in cadem
gatione erunt. Quod demonilirave oportebat .

Duod f5 plures | quim gmatusr gquantiiates uttimgse
Suerint | eodems provfas ratiocinie ofendetnr , primam d-_y‘-
H a

(9 ahvjese (2) z0.hujus, (3) coroliadem.



© gye s Eneldls Eleme -

ad quartems ex uns parts 5 ufl prima off a2 quertam o2
altera parte . Sientm , poft guam sfenfum evit, primam 4fe
ad bertiam ez una parte o fienti prime adtertiam ex altera
parte , vurfus confiderentar sres magnitudines ex nns partey
bec o prima | tevtde . (F quarta o (o $ves alinss alteva par-
e, boc of prima o tertia , Gf guaren , qua bina [uwunter
in vad-mg satianc ; fimiliter ofiendetur , primam sfe ad quar-
Sam ox una parte o wtiprima ad quartam exaltera parte

THEOREMA XXILL. PROPOSITIO XXIII.

S; fint tres magnitudines | & alla ipfis numere agualas,

gua bina [wmantar in cadem vatione | fit asutem per-
_tmrhata carsm propertio , €& ox aguali-in cadem
- rasione arung .

Int tres magnicudines A, B,C,
& alim iplis numero mquales
bina fumta in eadem racione D,
E, F; firautem perturbata earum
preportio, & fic, ut Aad B, ita E 1
adF, &utBad C, itaD adE.
Dico,ut Aad C, itaeflc Dad P,
Suantyr ipfarum quidem A, B,
D aque malviptices G, H, Lipfa- | g
g verdC , E, Falis atcumgue
sque multiplices X,M,N.Etquo- ¢
niam G , H ague multiplices (une
ipfarugp A, B: partes autem eodem I
modo multiplicium eandem ha- 2
bent rationem 3 (1) erit yut A'ad f
B; ita G ad H : & fimili ratione,
ut E id F,ita Mad N ; arque eft,
ut A ad B, ita E ad F; ut fgitur G )
a&H,luﬁ ad N. (2)Ruatfus §uo. ; o
niam ek, nt Bad C,ita Dad E; & 1
fum'® funt iplaram B, D xzque 4
maleiplices H,L; Ipfaram verd.C, . f .

E alls atcamque mque multiphi.
ces K, Mseriv ,ue Had K, iea L
ad'M ;" (1) oftenfom 2utem et | & -
weGad H  iraefe Mad N. Que- |
. niam

-__.__"__” (4 Srma——
Pttty L vy WOaljey

(1) 17 hujus, . (2 ). vahojus. (3) adbujun - -

&
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" Lidir Qudebis, ap
1am Igitus tres magaitudines proportionales funt G, H,
5(, & alim ipfis numero aquales L., M, N bina furnei in
eadem ratione , eftquefpfarum perturbata proportie ; s
oquali fi'G (eperat X , & L ipfam N fuperabie ; & 6
mqualis, aqualis, & & miner, miner; (4) funtantem
G ,Liplarum A, D egec multlplices, & K, N gque
muleiplices iplarum C, F; vt igitur A ad C, itaerit Dad

F.(5 ) Quare fi fuerint tres magnicudines , & alimipfis
wumeromquales, que bing fumantur ineadem ratione,
fit autem perturbata earum proportio ; & ex egquallin

4adem ratione erunt ; quod demonfirare oportebat . :

. Eedem rasirinte demonfirabivur o S plures magnituding
Steimgue fuerint 3 quam tres | gha bina fumentsr In oa-
“dem sasions | fisque pevinrbata-earum propovtio , #x ague
Propordisnales efle , fi namgus pofigiam tvis ofienfa in trie
Bus agna ratio , varfui tres em swna parte confidewentur
mmagnitadines | @ tres 13 altera porte | gua bina fuman ,
duy in vadern vavigur , quarsm prepertie oh prrsnrbata,,

POt

T H 2 THEO-

e

4) 3shojus, (s)wnl.ulém. . o



I'74] Easlids Eil.o "
‘THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XX1V.

Si prima ad [ecundam tandem baleat ratisnem , guam
tertia ad guarcam ; babeat astem , (9 guinta ad f¢.
dam vati dess , quem [exts adquar.
tam t Oy compafits prima , @ quinta «d
feenndam candem ratiomens babebis
grem tertia , @ [exta ad .
guartam .

Rimzenim A B, ad fecundam C
candem habeat rationem , quam
tertia DE ad guaream F; habsat agtem,
& quinta BG ad fecundam C rationem
candem, quam {exta EH ad quartam o
¥. Dico, & compofitam primam , & L
quintam AG ad fecondam C eandem )
rationem habere , quam tertia , & fexta
DH ad quarram F. Quoniam cnim eft,
vt BG ad C, ira EH ad F; erit conver- . ‘l
CD

~ tendo,ut Cad BG,tta F ad EH.E¢ quo-
- miam,utABad C irae@ DEad F; ut
. autem Cad BG ,itaFad EH : eritex .
mquali,ut ABad BG; iaDEd EH: A
(1)qued quum divifee magnicadines fime .
-proportionales , & compofite proportio-
pales crunt: utigirur AG ad GE, itacR DH ad HE:
fed & vt GBadC, itaEH ad F: ergo ey aquali, ae
AGadC, itz erit DHad F. Siigitarprima ad fecun-
dam eandem habeattationem , quam eercia ad quartam;
habeat autem , & quinta ad fecundam rationem eandem,
am {exta ad quartam ; & compofita prima , & quintaad
ccundam eandem ratienem habebit , quam tertia , 3¢ fe-
* xtaad quartam . Qued oflendere oportebat .

£

[

¥

% THEO.

(x) zzbujos.

A~
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Lier Quintns, ©oag
THEORXMA XXV. PROPOSITIO XXV,

31 qmarner magnitudines faeving proportionnles o
maxima ipfarum |, @ minima dgabns
religuis majores erunt o

Sln: quatuor magnitudines pre-
portionales AB,CD ,E , F: B
& Grut ABadCD ), itak ad F: D
fir antgm maxima iplarum AB & T
F minima, Dico AB,F ipfis CD, G
E majores effe . Ponatur enim iph 3i¢
nidem E zqualis AG, ipfiverd
;’equalis C H. Queniam igitar
et , ut ABadCD, itaE ad F;
eflque AG aqualis E, ® CH 4 +
¢qualis F, erit ut AB ad DC,
ita E ad F . Er quoniam ut
tora AB ad totam CD, itaablara
AG adablatam C H: & reliqm
GB ad reliquam HD erlt, ut tora
ABad CD totam : (1) major aue
tem et AB ,quim CD 1 ergo, &
GB, quim HD major. Quod quum.AG fit gqualis ipfi E,
& CH ipfi F : eront AG, Fipfis CH ,E aquales :fi an-
tem Ingqualibus ¢qualia addantur | tota ingqualia erunce
"E, GB, HD ingqualibus exiltentibus, quippd quum
GB fit major , fiipfi quiden GB addantur AG , F ;Ipfi

13

A CE P

verd HD addantur GH,E, fient AB,F ipfis CD , E ne™

ceffatio majores. Siigitur quatuer magnfrudines fuering
proportionales, maxima ipfarum , & minima duabus reH.
quis majores erunt. Quod demonftrare oportebat .

Lua [equuntar propofitienes Esnclidis non funt , [edo¥

allis Aefumta ; ob frequeniem verd sufum ab tesprard-
$n2 Enclidals [ubinngamnr

Ut - K3 THEO-
(1) s9.hnjuts ~




74 Dclicis Eloms,
THEOREMA XXVI. PROPOSITIO: XXVI.

S7 prima ad [ecqndems mejerem bobsar ratismm,
gquam tertia ad quartam , O camvertende
ficanda ad primom minesew vavioners.
Babeblp, quam gmarse id tertiam,

Abeat A B ad B-C majerem
radonem, qum DEadEE. A~ B
Dico €8 ad BA wisorem rartio-. D FH
pem habere , quam FE ad ED. Sy -y
Ut enim ABad BC, ita it DE ads G
wliam aliquam , we ad G ;.crgo DE.
ad G magorem habebit ratlencm , quam DE 2d EF, ac
praptercd G minor erit, qpam ER; ( 1 ) ponatur ipfi G&
¢qualis EH . Quoniam igitur ¢t , ur AB-ad BC, ita
DE 3d EH ; erit convertendo , wt CB ad BA, ita.
HEad KD . Sed HE ad ED inorem cationem habety,
quam FE ad ED ; c1go & €B ad BA minorem h.bes
dit ratiunem , quam FE ad ED ; quod demenfirare
spertebae. . : T
‘Similicer autam , & i AB ad A B C
BC mli)nor:dm tationem h;beir, g ) .—.,é-—F..
‘quam DE ad EGy demonfirabi- :
Zuu convertendo CB ad B A "“'"'E.'""‘"
majarem habere rationem 5 quam GE 3d ED . Sed , ue:
ABad BC, ita it BE ad l?
etit , quim EG ;. quare convertendo, tit CB ad
ita ﬁE ad ED ; at FE ad ED majorem habet rationen,,.
30am GE ad LD ; ergoCB ad BA majosem farionem-
;;bgbh.. guam GEad ED.. -

-~

THEC-

) u}hh'ii'f, o ‘ _ .
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. Loy Luimtus o . » 373
« “'THEOREMA XXVIL PROPOSITIO XXVIL. -

S prima. ad focundam majorem yationem babeat,
quam tertia ad quartam , (@ peymutando prima
ad testiam majorem babebis vationems | quam
Jeesnda ad glinrtam . '

HAb'm AB adBCma A ‘B €

jorem rationem,quam YT

DE ad EF; dico Al'ag DE. 6 . ’
majorem ratlonem habere, J—-&J
quam BC ad EF, Ut enim
AB, ad BC, ta aliaquadaws GE fic ad EF; manife.
flum eft ¢am majorem effe,, quim DE ; (1) quare pers
mutando, ut ABad GE , itaeft BC ad EF ; haber ane
rem AB ad DE majorem rationem , %xam ABad GE,
hoceft quam BC ad EF ; erge AB: ad DE. majorem ra-
wionem habebit , quam BC ad EF ; quod oportebat dev
monﬂ;are . 2GABM A : .

. Eadew rations , i 2 =
3C minoudm Balu;e rationem, E_G B . c', ‘

v:m DE ad EF; {equerur par- - :
:‘urando' AB id DE minotem . —-'—u
rationgm Habere , quam BC ad '
EF. Eritenim, ut ABad RC, fta alla quadam GE ad'
EF ; qus minor fit , quim DE ¢ {ed AB, ad DE mino~
ren habet rarionem., quam AB ad GE , videlicer, quam:
BCad EF ¢ habebic igirar ABad DE minotem ratio-
nem ,quam BCad EF . .

(1) 10.hujos. L
THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO XXVIIL:

S¥ prima ad freandom majorem votionews babent |
guem tertin a4l guartenm : etism compeneride
prima | @ fecwnda ad [1eundam majorem
rationem baber | quamm tortia , &
. gmarda ad guartom , o

H“ut A ad BC majorem ratlonem ,- quam DB «d
X EF. DicoAC1d CB majorem habere rationem,

9uam DF od F& .- Us enim AD 3d BE , 1ts firatisquen
- . Bsy .  de



176 . Ewslidis Elems. ' '
dam GEad EFjerit GEma- fA B Q
for, quam DE.(B: )doi'!l?:nhm —— ——

" jpirurclt, nt ABa ita g=—
'(EE ad E'F;erh componer:do. ¢GD E F

ut ACad CB,itaGFPad FE. .

€2)3¢d GF ad FE majorem rarionem habet , quam DF
ad FE; (3) & AC ad CB. majorem habebit rationem,
quary DF ad FE . Quod derronitrare oporeebat .,

Qudd fi AB id BC minorem -
pationem habeat , quim DE ad é_____‘!._ﬁ
EF;habebit etiam componendo ’

AC ad CB misorem rationem,

qua01 DF ad FE.Rurus enim, P € e
guoniam AR ad BC minorem FermemssrmetSymeayt
rationem habet , quam DE ad

-EF ;6 ur A®ad BE ira fralla quadam 2d FE, velut
GE , ertt ca minor quam DE, (4)& st ACad CB, ita
‘et GFad FE. Sed GF ad FE minotem habet ratios
pem, quim DFad FE; erge, & AC ad CB minoreny
satiomem habebit ,quim DF ad FE . ’

:;}(.) 10.hujws. (2)28.hojus. (2)23.hujos. (4)20.hujes
* THEOREMA XX1X. PROPOSITIO XXIX.

. 3 primay @ [eennda , adfeeundam majorens Babeat
satitnems o guam tertia , @ gmarta , ad quar-
tam , €@ dividendo prima ad fecundam
’ majorems vatienem Dabebis y qHEM
tertia ad guartem.

¥ TAbeat AC 2d CB rajorem ,
H rationem , quam DFad FE. \G B C
Dico APad BC majorem ratio- b' T Fl ——

nem hibere, quam DE ad EF . Ut sy

enim DF ad FE, itafit alia qum- ;

dam GCad CB ; erit utique GC miner ,qudm AC (1)

& dividendo GB ad BC, nt DE, ad EF: (2) at ABad

BT majorem rationem habet,quam GR ad BC erpgo, &

AB ad BC niajorem habebit racionem, quim DE ad EF.

Siverd ACad CB minorem habeat rationem, quam

DF ad FE ; & dividendo AB-ad BC minerem r;;ion‘cn

be=

{z) ro.bujos; (a) l':.huj'gs. (3) 13 hujus, o

N
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“Liber Duinths, . Sag>
habeble , g}am DE addri:‘F ; B cA . c
enim rutfus fit, ut DF ad FE, ita i
alia qugdam GCadCB ; erit GC. _—'—-—-‘E-!—i—w
quio AC major + (4 ) atque erit 2_____,....
dividendo GBad BC , ut DE ad }
EF; (5) habet ausem AB ad BC ingtem rationems
quim GBad BC; ergo & minarem rationem habebics
quim DEad EF.

¢ (4) 1ohujus (5) 17.hwjus :
THEOREMA XXX. PROPOSITIO XXX.

~

4

St prima | @ Jecumda , ad fecundam majsrem vagho.
nem babeat , quam tertia , (5 quarts  ad guar.,
gam ; per sonverfionem ratienis prime o &
Jreunda , ad primam minorem habobis
sationem , quam tertia | (& quarts
ad tertiam o

‘HAbezt AC ad CB majorem .

. raticnem,quim DF ad FE. é_____u
Dico CAad AB minorem habere E G
ratienem , quim FD ad DE . Sit E—'——vJ
snim, wt ACad CB, ira DF ad
aliam quandam , erit utique ad minorem ,quam FE, vee

i laead FG; quare per converfionem rationis ,ut CAad -

! AB itaeritFDad DG, (1 )fed FDad DG minorem -

‘ tacionem haber , quam FDad DE 3. ergo & CA ad AB

i falnorem habebit rationem, qudm D ad DE. -
‘ Similiter ausem , & i AC o
ad CB minorem rationem ha- ‘ e
Beat , quatn DF 4d FE 3 haber  Mbmiommsmnrsmre
bit per converfionem rationis .

€A ad AB majerem rationem, o

gquam FDad DE. Eritenim, M—g '

wt AC2d.CB , ita DF 2d PG .

majorem ,quim FE 5 religua

serd manifoa exunc,

e

N 3 THED
" (a) Gorollgpbujom - -




L) Bacldl) Rlem,
4 THEORE‘uA XXX PROPOSITIO XXXI.

35 prima ad serviom majorems vitlenim babeat , quem
foeunda ad quertam | etiam prinia ad tersians babe-
$is majorem rationem | gnors prima., G [ecamda.
ah textiam ; @ pusrtams

E.Y Abese ABiad DE majorem A § N A
tstionem,quam BC ad BR, '
dico (& AB':J})E majorem ra._ 2 E G F
tione/m habere,quam ACad DF. ®
Sitenim , ut Aad DE , ita BC
ad aliam ; erit igicur adminorem , quim ER, velut ad
BG; r01a igitur AC ad 1otam DG eft, uc ABad DE. (1)
Scd AC:ad DG majerem rationem habet , quam ad DF;.
(.2 ) ¢sgo AB ad DE majorem habebit rationem , quam.
ACad DP , & manifeflum eft toram AC ad totam DK
minorem rationem habere , qnam ABad PE, & fi ml-
=or fic ratio pattls, totius major erit.

- ".¢2) 13.hujus,
TW:EOREMA XXXil. PROPOSITIO XXXII.

2iltosn ad totam majocems babeat rothmens , quam ablats:
ad: allagam , roligna ad veligaam majorers ratisurms
K Bbadedlsi'y quem tota ad totam..
W Abeat AC sd DF majerem .
: ratiooem, qt;g’%ma“dh& A B C
0, & rgliquam BE€ ad reliquam. ; g
g’% 'ma,!zu?n rationem habere., 2—-—&,—2—? ;
quam AC ad DF. Sit enim, ur AC .
24 BP, ira AB'ad DG, ergo, & reliqua B C ad reliquang
GF cit,.ut ACad DF. (1) Sed:BC ad BF majovem rae
tienem haber, quam ad FG . ergo & BC ad BF majee
rem habebj ¢ rationem, gn2m AC ad-DF .. :
Si verd AC ad DP minorem rationem mbeat , qiare-

- AB ad DR ;' & reliqua BC sd reliquam EF minorem ra-

tfonem habebic, quam ACad DF,,quod codem, que.
fupr3, modo oRtendetar. | THEO:

ray
WS

- lg.hw DL e SR

)
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- gquali A-ad € majorem habere rationem,.

.jorem rationem habet , quam D E, ha- - .| -

Liber Lainim N -
TREOREMA XXXI11I. PROPOSITIO XXX11L

S fing. tres. magnitndines, & ahia- ipfis numere: aguales;
babeatgne prima pricram ad fecundam majorem vasipe
wine, guam prima poferierum ad [ccundam. ;. fecunds
orrd priorum ad tertiam majorem vationems bakeas
guans [ecmide pofieviersm ad hevtinamg: etiam u—nqnﬁ-
Pprima: prioram. ad:tertiam majorems  babebis sationtng,.
guam prima- poferiorsm. ad- sevtiam . '

2Abeat At ad" B majorem rationemy ..
; L quam Dad E, & Bad'C majorem, { N
fatienem habeat , quam E-ad'F. Dicoex: S

wam D ad F . Quoniam enim A:ad B'ma-
bebit permutando A-2d D majorem ratio-

nem, quam Bad E , (1) & eadem ratione
B ad E majorem , quam Cad’F ;. ergo A

"D majorem habetrationem, quunCad & B G

F; & rurfuspermutando A ad C majerem
habebit ,quam D ad F'. (2)Quod oportes {. .
Bat demonfirare .- S -
. Quod fi prima priorum ad legpodam’ ’
minorem habeag: rationem , quam prima
poficriorum- ad (ecundam ;. fecundaverd .
riorum ad tertiam minorem rationem ha..
eat , quam focunda polleriorun: ad: ger. |-
tiam ¢ fimiliter demonfirabicur etism ex . .
gquali primam priorum ad tertiam wine D E K
rem rationem habere:, quam: primam pe-

Rcriorum ad'tersiain o

PN LIBRIQUIRTE,

E

H € R <.
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM,
LIBER SEXTUS.
- Extraditione Federict
Commandini.
DEFINITIONES.

B Tmiles figntm redilinex fant, que 8
B fingulos angulos gquales habent , &

@ circa-rquales angulos latera proportio-
3 nalta. : :

R

Ex g f fint- duo triangals o interfo
aguiangule , doc ep-, gried finguli ane
anli wnins fint aguales fingulds, angulis alterins | babeantgme
cirea agmlu avwgsles latera propertionalia , boc eft | quoid:
Bina Inters, que [unt chrca fingalos angalos unins., tam ha~
drant hmrf{c vationim , quam interfe bubems binaclateray
qua [unt clrca fivgulos aguales angulos.alteriusy disontun
sainn gwis bmc inter (3 fimilia., -
1. Rectproce Sgurz fune, quandein utraque figura aee
tecedentes, & confequententes ratlonum fuerint «

Koc e, f& fint dao pavallelogramma |, qua latera ita bae
be ant propostiontlile, wt primus | @ quartus:serminu s pyer
g0 stiomis fint civen unnme anguium unius | feenndns verd.s o
8¢ veius terminns fint circa wnRms angsulum alierins dicens
7 pavallelogramma Dac peciprora,, Idipfum. ef inselligens
dum ds triangslis. )

2

3. Estrema | ac médiz'vatione fecari re@a Ninea dicicun,
'qn:kndo fit, utretz sd M jorem. partiosem’, ita mager
gortio ad minorem. . T, L. A Al



" Libnr Sentns. 1%
4 Alitudo cujulque figura it linea perpendiculacis,
qug 3 vertice ad bafim ducitur.

Perpendicularis Dac , qua & vertice figura ad bafim A«
tur , velintra figuram inbafim , velextra eandem in bafim
produitam cadere poteft, Animadvertendum autem b offy
Sguras | gua funt inter eafdem parellelas | effe aque algas,

S fivevandem babere altitudinem . Nawr earnm altitudines, se

gue maores , neque minores affe poffuns refba linea inter pan
valleias ipfas intereepta | qua ad wtramgue paralielam of
perpendisularis , quaque eff diffantia  qua pavallela difand
Interfe, Etcontra, Sghra aqud oltd  guarsm bafes [unt
in eadem relalinea | funt inter eafdem pavallelas | boc et §
tonjungantur eartom wertices guadam 1e8a linea , bav ofp
paralkela binta , in qua fysxrarum bafes funt pofite . Quam
enim altitudines fint gqudles , G perpendicudares eidems roe
Ba, inguafunt pofita bafes fisnsarum o erunt guegwe intew
I* parallela | ac proinde ca velia , gua ipfas comjmngunt , boe
off linea | in guafant bafesfigsrarum 3 & itle | quararnne
dem vertices Bit , erunt quogque parallela | wt pates o8

prep.33. libs, %
3. Raclo ex ratlonibue compuni dicfrur | quande ratie=

num quantitates inter fe muohiplicarn , aliguam efh-
clunt rationem . :

Decet iw bac drfinitione Eschdes , guid fit ratie compofis
28, atgue e illam ait, gua naftitur ex multiplicatione gtinn-
sitattn vationsns , ¢3 enibus compenitue . Ratisnsm guam-
titates Aizimys in def. 3. 1ib. 5. baberi quoties angecedens ra-
tlonis per confequentem dividatur | five fi rationes infar fra-
SHienwm nawsrbearam feribantur. Siigisury gmantitages 1a-
tiinmm fc veperta invicen muitiplicentnr 5 produfium , ez
Boe muksip licationt proveniens, erii ravie compofita e iR
vorienibus , quaraD guantitapes multipilcantne . Sic fi [and
sathonesa ad ) o @ 5. 44 3 5 gmernm gmintitates funt ’;2_‘!;

3 7
F invicom ba quantiiates mnipiplicentnr ( gnod fit dncendd
anteeedenter aning in antescdentens alterins | €9 confequeni.
N ' 1

tem Snins in sonfequensens. alterins ) Debebitnr 24tio ¥° fima

R - z3 .

30 &4 a1 comspefiragarationibni s o¥'y , G2 5 4d 5. N
. . - ) sliver



A

Euclids Blem,

s
aliter fe- ves-Wabot in vationibss furdls , ot fint rationss. & -
8d B, (7 C 43 Dy quaram] guantitatrs %!%. S invicens.

muitiplicemtur , habebitur 02 $idrm satincompofite-. Fit ane
sams buinfmodienultiplicatio s st-decstur in Algebra , fi an»
secedenses fimul, @F confegmentesfimul feribantnr : ac proins
de ratis sompofisa envationibni A ad B, (3 C 44 D, fivr en.

4 c 4G *
’;'b_ "!‘" 39 . "' ‘C’ ad BD,

S vationes , qua iwwicem maltdplicantor fint dun-, G tue

ter fe qquales | vatio cx iifdem compefita dicisur vatia duplie

- g ata anini ox ifdom ; fi wero fins tyes (o ggmalesineer fe , dbs
odtnr: ratio teiplicataunises o3 idfdem., fi quatuor fuering, (o
panaies | disitmr guadraplicata (s, Nos confundenda werds
«oft vatie duplicatacum satione dupla | wegne triplicate cam.
sationi tripla (o'e. Nam ratieduplas ex additione duarssm rae
tionsme gqualinm fit | vatis vire duplicata cacarandem mal.

- tiplications | ut Ailam o . Sic vatio dupla.rationis 3 ad-x-
_ o ratla 6ads., gna nafeitps ex- addirienc einfdorm rationts:
3 #d 2 ikl mesipfi ; abd.ratio dnplicatn rationis 3:4d 1 ef ra-
sie g ad 1 5 que prowenitex-multiplicationeejuldem rationiss
ad vinfemetipfam . Idem eft intelligendsun de rathone tris

#la (- ratione triplisata., Cre.

> r B M B & &

$i dua magnitudines per eandem veagwitudineny:
multiplicemtnr , canders babebunt inter [o
a3 "'w ’l':" la > ”‘,,',;
Babebant 5 quum fimpliceserant .

UT quod bic propouitur | facHlins intelligatnr .J:mu?
, Rremusid primdin numeris. Sint auneri 3., 4 4.

ani per eandems wumersm 5 msltiplicenmiur . Dice prodn-
Fam , gusd progenituz mulsiplicatione 3 In 3., ¢ o ad pras
AuBlum , guod babetur ex multiplicatione 4 in.5., ut 3 fo bas
best ad 4. LQooniam cnim v2nassna muisiplicationis unitas:
8 ad wumernm mulgiplicantem , usi nunserss multiplicasuy-
Je balet ad produliom | erit 1 ads, sty ad 13, gui nw:

megustfl o qusiprodueliur ox mulsipbicatipne 3 in 5:  Endemy: -

vatiome , 3 efiad s, st g fehabet ad 20, qui numeruseft,.
i-prodachins su n, dngy Krgs 3. sh gl agy w4 24 20y
Mra.




N Liber Sextm. ' 28y
atragur enim vatisof gqualisratigni nads . € 8)Ergs pom
 muntando 3 efrad 4, wt DS cf 84 205 guod erat demesme
Prandam . . . .
Sed fint guacumaur magnitndines A , B | qna pet candine.
magnitudinem C multiplicontnr.. Dico 4 ad Beffe, st 4C
ad BC , giia guantitatesfunt , gua.produconiaur ox Ain G,
@ BinC. Luoniam nim '] muitiplicationls. itafe :.
Badet nnites. ad magnitudinem C multiplicavtem , wt 4, -
guantitasrmaitiplicata ad produlinm AC ;. (o eadems ratioe
_we wuitaseftad C, wt Bad BC, arie 4 LJ-AC, wti Bad BC,
(2)ae proinde permutando A cp ad Bt AC wd BC:S1 ightue
dua magnitsidines per candem niagnitndinem muitiphcontur,
owndem habebunt o ioter fe vasisnem pop multiplicationens,
" g Kabebant quum evant implices ,quod erat oftndemsrns,

f1) tnquinti. (a) av.quinti A
L BE M M 4 ;,”""

S8 imter dutas. duas magnitndine gracumgue-
intirpenantiur magnitudines | vapio datarsm
-aguuadi:nun erit compofita ¢8 vatie-

ST mibus mediaram . :

Emenfivemms O boc primd. in nomeels, Simt dus ny-

meriy 3 (F &y inter quos quicumgue , G guotcnms

_guie numeri interponantar § 3 3, 9, 6. Do rationem 3 od
" gucompofitam effesnrationibus 3ads  qadz, yadg,e
ad:6, 6.ada. Quonham enim rasis tx yatimmibus componl
dicltur., quande yationsum guantitatos invicrm multiplicata

« #lignane efficinns vationem 5 (o guaniisates.pradliarnm ra-

danm.fnn.f, -{,. 2 . .i, 3; Akrlnmn nnltljh'.
L s 7 9 ¢ [ .
contar., babebitwr vatie eu lifdern compefisa. Sed iis inphe
vorm mulsipligasts 13 .};:i.:.:. Soe péposdzsba’ Erge dae
oft vavie en illiccompofite . Mt namens 55T 0: o muNsTAM
Z356c[e babes , ub3 ady., quiz 5670 St r.multbplsation .
we3in 1890, @ 7560-At ewmudtiplicasions g In endem
'atu--ltyo « (1) Evgo rario 3 ad g componitnr ¢3 vailev
‘. I - nibms.;

e

- 1
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"%y Euclidls Elens.
“Sibus mediornm unmtrersm , gud inter 3 €F & Imterpe-
wunixr.

Non Aifmili rattone idipfurn demonfiratur in gfuhmm-
gue magoitudinibus . Sint g gue dsa magni
A .G B, inter guas interponantur guacnmone , ¢ quop-

. fumqur magnitudines G , D JE F . Diro, rationens 4 ad’
BB compefisam effe en nﬂauihu AadC, Cad B, Dad E,
E ad F F ad B . Harum uﬁou- ,uunmm; [m

4 C D E _F I
Z - i invicern maltiplicentor
' 8 F 5™/ ? Rad

ACDEE 3. o ACDEF | od CDEF 4, goe erit ratie
CLDEFB - ’

nmplﬁnn ipfis; fjod ACDEF s« CDEFR ¢8 ut A4 ad B,
quis A, @ B per candem magnitudinem CDEF: m./,;,,;,.

santur . (1.) Evgoratia A ad B ex rationibns interpoficarum

ithdi itur . 53 ergo inter datas duas ma-
gultudmu @e. _Quod erag ltmonﬁrmdum .
€1) lem.s. :

€ OR O L X # K 1 4.

v, Siightnr fint tresmagnitudines A, B, C i continwa
prepertione | primm A adiertiams C dnplicatam babellt ra-
ionews ejms | quim babet prima A ad fecundam B, -qnis

. ®atie £ #d.C componiine ex vationibus 443 B, (¢ B adC,
gne dua ratiowesinter fe funt tqwales ex bypolbcﬁ
: 2. Etfi fint guatner magnitudines in continnua proportis.
wd B ,C,D; primad sdguertam D triplicatam ba-
dedis nmrum o503 gnam prima magnitudo A babet adfo-
enwdam D | guinratie 4 ad D componitur ex vationibus
AsdB B,adC CadD, qua funt aguales lnter fr ¢s.

Sppothep .
THEOREMA I. PROFOSITIO L. -

 Triamgwle s & pnnlhhgum qna candenb
- bdﬂu altitwdiners | ister [c funs
- o bafes.s.

Slnr triangula quidem ABC , ACD; parallelcoran‘
w:d EC,CF, qup mdcn-hbcnw altiredinem, vie
ded- -




Ziber Seatus. 3 £
delicet perpendicu~
Lirem 4 punélo 4 ad
BD duétem . Dieo,
uebafis BC ad CD
bafim,ita effe trian=
gulum ABC ad urife
/ gulum ACD, & pa-
; . . lallc(l:vgrammﬁ EC
- " at¢ CF paralicle.
HG B C D K L prammum . Produs~
- catur enim BD ex atraq; pareead punéta H, L, & ipfi
" quidem BC baf gquales quotcumque ponantit BG,GH;
Iphi vere bafi CD ponantar quetcumgque gquales DX,
KL :& AG,AH, AK, AL jongantur. Quonlam iglenr
CB ,BG, GH inter fe gquales funt , erunt & triangula
AHG, AGB, ABC Inter fe gqualia 5 (1) crgo quotuplex
efl bafis HC ipfins BC bafis  turuplex et AHC criangu.
tum trlanguli ABC. Eadem ratione quotuplex eft LC
bafis , iphius bafis CD, rotuplex et , & criangulum ALC
ipfius ACD crianguli. Et f gqualis ef HC baiisbafi CL,
- & triangulom AHC triangnio ALC ef! gquale, & £ bafis
HC baflim CL {uperat , & triangulum AHC {uperable
eriangulum ALC, & fi minor , minns. Quaruor igitar
magnitudinibus exiftentibus y videlicet duabus bakbus
BCF, CD , & ducbus triaagulis ARC , ACD fusita funt
¢que multiplicia, bafisquidem BC, & ABC erianguli,
videlicet bafis HC, & AHG eriangulum: bafis verd CD,
& trianguli ACD, alia utcumque gque maltiplicia, neme
pé CL bafis, & ALC trizngulam ; arque oltenfum eft fi
HC bafis bafim CL {uperat , & rriangnlom AHG fupe~
rare eriangulum ALGC; & f gqualis, gquale ; & £ miuver;
minus; eftigitur, wt BC batis ad bafim €D, ita trian-
gulum ABC ad ACD triangnlum. (1)Lt quonliia triane
guli A B C duplum cft paraltefogrammum £C, (3 )} &
trianguli A C D paralleligrammum F C'duplum: parces
autem codem modo multiplicium eandem inter fe ratige
mem habent; ( 4 )erit, ut ABC uriangutum ad triangue
lem ACD, ita parallelogrammum EC ad CF parallelos
grammum ., Quoniam igirur oftenfum ¢ | ut bafis BC ad
CD bafim , ita efle ABC triangulum ad criangulum
ACD; ut antem ABG triangulum ad triangulum XCD‘

ita

- .(I) 3%.primt. {2) corol.x.lem.llb.'quﬁt. :
(3) arprimic (4) 15.quintds o



28% Ewcldis Blime,
jea parallelogrammoum E G ad CF parallciegrammums;:
erit ot BC bafisad bafimCD , ita parallelogrammum.
EC ad CF parallelogrammum. () Quaretriangula , 8¢
parallelogramma ,quas sandem habent alticudinem inter
& func , ut bafes ;.quod: demonttrare oporiebat .

COROLLARIU M

- + Triangala, @
I Parallzli rhmey
: qua candem, ant
gguales bafes bae
bent inter [e sty
ut altitwdines- .
Sint triangule
BCA,ILE | gua
$afes CA , LF
(,M‘Iﬂ babrant,.
altitwdines- werdd
€C EA O L s F Q B0,lQinque .
. les. Dico trigns
g0am BCA ¢fc ad triacgniwm ELF , ut sliituds BO odl
altitudinem 1. Q. Fiat OF ipfi- C4 gyualisy & QS ipf
AF , dwcanturque BE o IS . Siin eriangnlis BEO | IS QG
donfidevensur BO , 1.0 wt bafes, u1 altitwdines verd EOy
3.0, gua [unt inter fo qquales , exnnt trianguls BEO, IS0y
wt bofts BO , EQ. Sedtriangsidium BEO eft ¢guale triangus
1o BGA ,(bafes enim CA , EO ggmales batent , €7 funt i%e
901 eafdsm pataliclas y. quin altitudinem BO tandem be-
* Bent ) € cadem vatione triangulum 1S ,Q ¢ft gyuale triangule:
FLF . Ergotvianguium BCA of ad triangulum ILF | fit:ale
#itnds BO ¢p ad altitadinerss [0, ldews demonfiratay de-
parailelog is o qua babent bafes gynales., € altitadines
tnagualts o quio pavaliviogramma funs dwple trisnguise
o,

- © THEO:

€2) anquintl ”




Liber Seatms-s 17
THEOREMA 1. PROPOSITIO N,

& uni lotesum triangull paralicla quadam rela lines dnBa:
Sussit , proportionalites focabit bpfins triangsli-latera;
G fi srianguli latern propevsionalitey felbs fuerving
gua [eBisues conjunght vefla linea o religne
srianguli lateri pavalicls erit .

Rianguli enim ABC uni laterum BC
. parallela dacatur D . Dico,ur BD
ad DA, itaeffe. CE ad EA. ],unganrur
enim BE,; CD'; triangulum igitur{ BDE
D triangnlo TD L et gquale ; in eadem enlm
funt ba DE, & in ci{desn DE,[BC paralic
lelis; (x)alind autemn triangulpm et ADES:
3 ~ fed ®qualia- ad idem candem Rabent ratio-
~ ‘' nem; (2) ergo, urtriangulum BDE ad
. triadigulum ADE, itacft CDE triangnlume
ad triangulom ADE. U: autem triangulom BINg ad
rhangulum ADE, ita eft BD ad PAxnam quam.candems
ahicadinem habeant 5 vidclicer perpendicularem & pune
Qo E ad AB duftam , inter fe fune , wti bafes ;. (3) &-dp
esndem caufam , ut CDE triangulum ad triangutvsm
ADE, itaCE 2d EA : & ut igitur BD ad DA jitacit CE
ad EA. (4) Sed trianguli ABC latera A B,AC proportio.
naliter fedla fint, & ut KD ad DA, ita fic €EEad LA ; &
jungatar BE . Dico DEiptt BC parallclamcfle . lildem
enim cenflru@is, quoniam eft ,ut BD ad DA ,ita CE ad
EA ; urautem BD ad DA, ita et BDE triangulum adi
triangolum ADL ;. & at CE.ad EA | ita CDE triangus
lum ad triangalum ADE : erkt , at trianguium BDE ad/
*triangulum ADE , ita CDE triangulum: ad tviangulem’
ADE (y) Quod quum wtramg; eriangulom BDE, CDE:
ad trianguinm ADE eandem habeat rationem;erict BDE.
ttiangulum triangulo CDE &quale ; { 6 ) & (unt ix ca-.
dem bafi DE ; squatia autem eriangaia , & in cadem bafi:
sonflitura, etiam in eMdem funt paratielis ; (#) ergo DE.
Ip6 BC paratiela eft . Siigitnr uni laterum trianguli pa-
raliela quzdam re&a linca du@a fueric, proportionali=.
sor fecabie Ipfius crianguli latera s & i tsianguli latera.

. pro-

1) sgprimb. (3) 7.quiath (3) Exantecedento, .
€4) uquiatidy) snquintd ) squisui. (223 -prial,




Y

worcionsliter €ea Tocrins - sow §
proportienaliter fe@a fuerint , qum fedlones conjun
2e82 Hnea reliquo erianguli laterl paralieta eric ;ﬂwg:‘?
epeitebat demonttrare. '

TPHEOR EMA 111. PROPOSITIO 1.

ShtrianguR angulus Vifartam feceswr, fecome antem angmion
rella linea, fecet eviam bafim 5 bafis partes eandem va.
tionem babebant gnam religus trianguli letera: G
B bafis partes eandem rationem -biboant .
guam veligua triangnil stera qua 3 vers
dict ad [ellionem dacitur refla linea,” ;
drianguli , angulum bifariame
Jocabit .
. Sh triangulam ABC |, & {ecetar ane
ulus BAC bifariam reQa linca AD
il)nico,u( BD ad DC,ita efc BA
ad AC. Ducaturenim per € inh DA
parallela CE , (2) & produta B A cen~
. veniat cam ipfain E pundlo. %uonizm
igitur inparzllelas AD, EC incidit redta
C lineaquedam AC , erir ACE anpulus
angulo CAD equalis. (3) Sed CAD an.
gulus ponfrat @quaMs angulo BAD , ergo, & BAD iph
ACE angulo zqualis erit . Rur{us quoniam in parallelas
AD,EG re@ta linea BAE incidic, exterior angulus BATY
l‘%x alis eft inceriori AEC; oftenfus autem elt, & angulos
ACE angulo BAD r.tsu:dil; ergo, & ACEipi AEC
mqualis eritzac proprered fatus A E squale lateri AL, (4)
Et quontam ani laceram criangali BCE , videlicer iph
EC€ parallcladu@aell AD ; eric , ut BD ad DG, ita BA
ad AE ; (s) mqualisautem eft AE iph AC ;. eftigitor, ne
BDad DC,iraBAad AC. (6)Sed fie, ut BD ad DC»
ita DA ad AC, & AD jongacur . Dico angulum BAC bi-
fariam fe&am effe recta linea AD ; lifdem enim confiru-
&g, quoniam e@, ut BD ad BC, ita BA ad AC ; Sed, 8¢
st BD ad DC, ita BA ad ALt ecenim uni laterum crians
guli RCE , videlicet ipfi EC parallela dudz «R AD ;(7)
ety & at BA ad AC, itaBa ad &E: ergo AC ot
. ] et e L squme .

€ )giprimbh W ke (g) Gprimi,
2 ;))_é::nmcm?ﬁ‘;‘ilﬂ(:l: :.9& 'Blu::):udcme.




Liter Sextad, 2l
aqualis AE ; (3) ac proprerck & angulus AEC angulo
ECA ¢qualis. Sed angulus quidem AEC ent gjualisan-
gule exterioti BAD; amppius verd ACE gqualis alterna
LAD; (9)quare & CAD angukisipfi BAD gqualiseric;
angulus igicur BAG bifariam {e@us ¢ii relta inea AD.
E rgo §i teianguli angulus bifariam fecetur , fecans antem
angulum retadinea, eciam bafim fecer , bafis partes ean-
dem tationem habebunce , quam reliqua criangulilateras
& f{i bafis partes eandem rationem habeant, quam reliqua
trianguli latera; quas 3 vertice ad fe@ionem ducitur recta
linea trianguli angulum bifariam fecabic. Quod oporte-
bat demonttrare.

L3) 9.quinet. (g) 29 primi. ]
~ THEOREMA 1V. PROPOSITIO 1V.

o Egniangsloram triangulorum latera , gque cireum ggnales
angulos | propostionalia fumt o & bomologe , fivd
£iufdern vationis funt latera | qua gqualitus

© angulis [sbtendantur .

Int ¢quiangula triangals ABC , DCE qug angulum
S quidem A BC ang::ﬁ; DCE, ar:gn.lum verd ACB aii-

gulo BPEC gqualem habeant; & pratered angulum BAC
angule €DLE. Dico triangulorum ABC,CDE propettie:

malia efe latera, qua fune cire
F cagquales:angulos, & homolas
ga latera efle, qua ¢qualibus
angulis fabtenduntur. Poratir
enim BC in dircdum ipfi CE,
Et quoniam angult ABG,
A C B duobus re&lis minores
fant; (1) equalis autem eft ane
gulus ACB angulo D i C;
erunt ABC, DEC anguli ddo~
B c bus reétis mineres ; quare BA,

ED produltg inter fe conve.
mient 3 producantur , & conveniant in punéte F. Er quen
aiam angules DCE eft ¢qualis angulo A BC,, erit BF ipfl
DC parallela (2) Rus{us gqueniam Q}Ualis eft anguluy
ACB angulo DEC paraliela ctit AC ip

.‘_n FE ; parallelo-
) gram-

T (a) syprimb () sbeprioi.”

W B

<

-



90 Enekibs Elow. .
" grammum igltur eR FAC Djac propecred FA quidem iph
CD; AC verdiph FD cft &qualis, (39 iitquoniam uni
Jateram trianguli FBE | videlicer ipfi FE parallcla duda
eft AC ; crit ,ut KA ad AF ,1ta BC ad CE ; (4 ) gqualis
autemeft AF ipfi CD ¢ utigitur BA ad CD ,ita RCad
‘CE; & permutando, ut AB ad BC,ita DC ad CE. Rur-
fus quoniam DC parallela cf BF erir, vt BCad CE , iea
FD ad DE ; (6)Sed DF et gqualis AC ; ergout BC ad
CL ,1a ACad 1D ; permutaadoigitur, ut BCad CA
fta CE ad D . I:aque quoniam oltten{fum et , ue AB ad
BC,itaDCad CE, ucantem BC ad CAitaCE ad EDs
erit ex-¢jualiy ut BA ad AC,ita CD ad DE. Aquiangu-
Totum igitut criangnlorum proportlonalia funt latera, qug
circum ¢quales angulos, fc homologa, fivd ejufdem racio«
nis lateta funt, qua aqualibus aogelis fubtenduntus,
Quod demonftrare oportebat.

C OROLZL ARTAK .

€. Triangala igitwr, gas [unt gguiangsla funt fimifle .
3. Siimtriangulds uni lateri ducator reBe pavallela | _bas
focabit ab c0dem alind triangulam ipfi fimile . Sic in triews
&%lo EBF dulla DC paraliels latesi BF | erit triangulnm
DC fimile ipf EFB. Naw angulas EDC ¢qualis ef dw-
gwio EF B | estevior momps Interiori , & eppofite v € angne
dus ECD tademvratione off gquatis angulo EBF ; ac denigue
anguins E off utrigue communis , &c proinde qpuiangmis [ugp
___—"Filangule EDC , EFB , {7 ¥es fimilia, &

T ————— .. e R —
. ' f")g‘.prml; (4)z2.hujus. (5)7.quinct. (6) t.hgjut.
THEOREMA V. PROPOSITI® V.

81 duc triangwla laters prapevttonalia babeant , qquliantuts
. srumt triengada , (o gqnales babebuwt'angnlos , guibus
: ) horwoleya laseva [ubtenduntur , .

Nnt duo trlanguis ABC , DEF , quas latera propertie-
nalia habéant, fitque ut A B quidem ad BC,ita DE id
DF,ut autem BC ad CA,ita EF 21 FD & adhuc ut BA

s AC,ira ED 2d DF . Dicotriangalum ABC grianguie. -
PDEF ¢quiangulum efle , & gquales habere angulos , qui-
bus howeloga latera fubtenduntur , angulfum quidem
ABC asgalo DEF, angulem verd BCA angelo EFD,&

o RN - E2.0
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Liber Sextus )’ ty.
pratered angist um BAC angulo EDF .:«Confitvantyr n,
adretam lincam E F | & ad pan&ain ipla £ ,'F angule
quidear ABG gqualisangules FEG , anguloantem BCA
.angulus EFG 1" (1) quare reliquus BAC angulus reliquo
EGF clt gqualis: idedque gquiangulum ft eriangulum
ABC triangulo EGFjer 3. -
galozam igicurABC,EGF
prépotiionalia funt larera, .
. quam circum aquales angu-
los , & -homolcga lavera
@ funt , quagqualibusangu~
. tis{ubtenduncur;.( 2 derp:
o ut ABad BC , ita'GE a
B G EF. Sed ut AB ad BC,ita
L DEad EF ¢ wi dgitur DE.
ad EF,ita GE ad EF.(3 )Qued quam utrag;iplarum DE,
GE , ad EF eaudem rationem habeat , erit DE iph G
4qualis. (3) Eadem ratione, & DF gqualis £G. .lnq;%:o-
aiam DE eft ¢qualis EG,communis autem EF;dve DE,.
EF, duabus GE, EF ¢quales{unt , & bafis DF bafi FG.
gqualis ; angulusigitur DEF eft ¢qualic angulo GLF, &
JDEF ttlangulem gquale-triangulo® EF, & reliqui anguli -
reliquis angulis aquales , quibus zqualialatera: fubten-
duntar.( 5) Erge angulus quidem DFE ef.gqualis angulo.
GFE, angulus very EDF asqoatis angulo EGF . £t quo-
niam angulos FED eft gqualis angulo GEF , & anguius.
GEF anpulo ABC , erit & angulus ABC angulo FED
qualis, Eadem ratione, B angulus ACB gqualis eft angu--
~Jo DFE, & adhuc angulus ad A angulo ad D ; ergo ABG,
ariangulum triangale DEF aquiangulem erie . Siigitur
Aoo triangula.lagea proportionalia habeant , #quiangula i
Arunt trianguola, & mquales-habebant angulos; quibus hoe
molqpa latera fubtendfitur. Qaod oporrebac demonfirare.

1) 33.ptimi.  (2) Exantecedenre. (3). az.guindls )
4) p-quintl.  (3) &primi, .

THEOREMA V1. .RROPOSITIO VI. .
£ Aup trianguta umnsom axguivm sl angalo: geuslers bae
brant | cires aguales antem gngnlos intera propergisnalio,
#quisngala erunt trienguia, @ equales babed gules,
quibss b loga latera [abtend .

slm duo tziangula ABC, DEF«Mu@‘angulu;n BAG.
& uni angulo EDF equalem habetisycisca mgnales awm
. T se@m




»

9t Euclidis Elem,

D wutem angalos lacera pro- .

portionalia , fitque ur BA

b ad AG,ita ED 2.: DF. Dice

1 triangulum ABC criangale
DEF aquiangulum effe, &

angulum quidem ARC has

bere ¢qualem angule D = §;

B C E F angulum verd A%B angule
DFE . Conititnatur enim

ad re@am lineam DF, & ad pundain ipfa D, Faleerueed
angulorum BAC , £ DF aqualisangalus FDG , angule
autem ACH zqualis DFG; (1) reliquusigicur ,quiad B
relique,qui ad G ¢ft aqualis;ergo triangulum ARBC trian -
gulo DGF aquiangulum eft; ac proptered ur BA2d AC,

ita ¢® GD ad DF ; (1) ponitur autem, & ue BA :d AC,

ita ED ad DF; utigitur ED ad PF,itaGD ad.-DF;(12)
quare EF aqualis eft iph DG (4) & communis DF;erge
due £ D, DF duabus GD, DF aquales {ant , & angulus

EDF angulo GDF cit qualis;batis igiour EF efl gqualic -

bafi FG,triangulumque DEF gquale triangulo GDF, &
reliqui snguli reliquis angulis gquales, alter aleeri,quibus
equalia lacera fubtendanruc) (5) ergo anpuius quidem
DFG ceft gqualisangulo DFE; angulus verd ad G angule
ad £ . Sed angulus DFG aqual's clt angelo ACB ; & an~
gulus igitur ACB angulo DF£ cft «qualis ¢ ponitut ane
tem, & BAC angulus aqualis angulo £ DF; ergo, & reli-
quus,qui ad B &qualis reliquo,qui ad E:¢ juiangalum igle

- tar eft eriangnlGABC trianguio DEF.Quare 6 duo triane

gula unam angulum oni angulo ¢qualem habeant , circa
®quales aurem angulos Tatera proportionalia ; gquiangula
eront triangula, & equales habebune angules, quibus he

mologa fatem fubtenduntar. Qued ofiendere oportebar.®

<) 23.primi.  (2) a-hujus. (3) ri.quintd,
{a) pquinth, ($( gprimi.

THEOREMA VII. PROPOSITIO VII.
83 dus triangula unwm angulem ani angulo agnalem bae

beamt | circa alios antews anywies latera propertionslia O

eelignorsm styamgme fimnl , ved minerem | vel won mine -
vemvells , agniangula exumt trionguls | & agquales habe.
bunt angnles , tirca qmos latera [uns proportionatia .
S'lut duo triangula ABC, DAF unam angulam uni an.
gulo squalém ¥abensis , videlicer angulam BAE;:;.
: ) ) P

-
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gulo EDF squalem, circa alies
autem angulos ABC , DEF lae
tera proporcionalia,, ut fict DY
ad EF,ficut AB ad B :& reli-
quoram quiad C, F, primum
utremque fimul minorem re-
do . Dico triangulum ARC
. triangulo DLF gquianguium
¢fle , angulumque ABC equa-

lem angulo DEF , & reliquum *

videlicet, quiad C, reliquo,qui ad F , aqualem . Si enim
Anmqualis ¢t angoTus ABC angulo DEF, unus iplornm
major erit. Sit major ABC : &-confiituarur ad redtam Ii-
neam AB |, & ad punduwin 1p(a'B anguls DEF mqualie
sngulug ABG . (r) Et quoniam angulus quidem A eft
unalis angulo D, angulus verd A B"stzngnlo DtF, eric
greliquus AGB reliquo DFE zqnalis ; aquianguiom igi-
tur et ABG criangulum triangulo DEF ; quare ,uc AB
ad KG, fic DE ad EF:{2) utqre D£ ad EF, fic ponitar
ABad BC; 8 utigirur ABai BC, ic ABud BG . Quod
cum AB ad ntramque BC, KRG eandem habeat rationem,
erit BC ipfi BG aqualis: (3) at proptered angulusad C
eft mqualisangu'o BGC 5 (4) minot avtem "50 ponitut
angulus,qui ad C; ergo & BEGC minor eft reélo, & ob id,
qui el deinceps et AG B major redo ; (5)atque ftenfas
eft angulus AGB zqualisangalo, quiad ¥ ; angulas igi.
gur,ad F recto major eft; atqui pobitur minor reo, quod

eft ablurdum . Non igitar in@qualis et angofvs ABC an+"

ulo DEF; ergo ipfi ¢ft mqualis ; et aurem, & angulusad
i mqualis ¢f, qui ad D, quare & reliquus,gui ad C mqua-
Tis reliquo,qui ad F. Aquiangulum igitur et ABC criane
gulum triangulo DEF . Sed rurfus ponatur uterque an-
golorum , quiad C, F non minur redto. . Dico rarfos &
fic , triangrlum ABC rriangolo DEF zquiangulum efle.
- Ildeth enim conflrudis fimiliter demondtrabimus BC
zqualem ipfi BG , anpolumque ad C angulo BGC wqua-
¥em s fod angulus quiad C non et minor recto, non mi-
mor igitar;redoeft EGC ; quare rrianguli BGC duoan-
gnli non funt ducbus re&is minores , -1uod fieti non po~
tefi. ( 6) Nonigitur rurfus inzqualis e ABC angulus
angulo DEF ; ergo ®qualis neceffaria erit; ¢ft anrem, &

qui

C€r) aprimd. (2) adojus. (3) 9primi
¢) sptiml. "(9) x3.primi.  (6) 3 7.priml,
% o

-

-
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qui ad A equalis e, qui ad D, reliquus igltor , qui.adC
reliquo, quiad'F eft wqualis ; ac prapeered triangulum
ARC triangulo DEF aqoiangulumeft. Si igitar due

* triangula vnumangulum uni angulo mqualem habeant,
cirea atios autem angulos latera propartionalia , & relie
.Quorim utrumque mul, vel minorem,vel non minorem
rc&to: aquiangula crunt erianguls , & mquales-habebune
angulos,circaquos proportionalia fune latera. Qued opgze -
sehardemonftrate, - ,

TMEGREMA V. PROPOSITIO WIL

Biin triangule seflangule ab angulo veflo -ad bafim peipen.
dicularis dscaswy 5 qua ad pespindicularens fung trian-
= gnla, (o tusi, G5 inter fe fimilid fans . -

Qe erlangulum reQanpuld ABC,
A S n&nmg'l"x';bem anguglum BAC:
& 2 punflo A ad BC perpendi-
€ularis ducatur AD. Dico triangu»
13 ABD,ADC toti trianguloA BC,
& inter fe fimiliaefle. Quoniam
enim angulus BAC eft aqualls an-
gulo ADB, reétus enim uterque
eft | &anpuluy, quiad B communis ducbus eriangulis
ARC s ABD ecritreliqaus ACB reliquo BAD aqualis;
‘mquiangulum igitur eft ertamgulum AB C maﬁgulo
ABD; quare ut RC, ?ns fabtendit angulum redtam
triangull ABC ad BA fubtendenrém amngulumrectum.
wianguli ABD, ficipfa AB fubtendens angulom , qui
ad G trianguli ABC ad BD fubtendentem angulum
gqualem angulo , quiad C, videlicet BAD ipfias ABD -
erianguli : & adhuc AC ad AD (ubtendentem angalumy
- qui 3ad R communem duobus trianguli§ ; crgo tridngu-
ﬁ:m ABC triangilo ABD .¢quiangulum ef , & circa
" gquales angulos latera haber proporcighalia ; (1) Simlle
Agitur eft triangulum ABC triangilo ABD . (2) Eadent
ratione démonfirabimus etlam ADC triangulum eriane
gvlo ABC fimile efle: quare utrumgue ipforum ABD,
" ADC roti ABC triangulo eft fimile. Dico infuper trisn®
gula ABD , ADC etiamintet fe fimiidiefle . Quonkain
swnim ungulus BDA reftus,ef gfhalis reco ADC;;,SS; &

1

.

—;’) shujus.  (2) 3.diFF hwjus. SR

» €
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BAD ofter{us eftgqualesei , qui ad ‘T, erie reliquus qut.
ad B reliqao DAC gqualis: ¢quiangulum igitur et eriane
,uhlm ABD trianguls ADC;erga,ut BD trianguli ARD

ubteadens BAD angulum ad DA, trianguli ADC, {ub-
tendentem angulnm, qui sl C equalem angule BAD, fic
ipfa AD triangali BAD fubtendens angalam , quiad B " =
ad DC fubtendentem angutum DA C el , qui ad Rigqua-
fem: & adhuc BA ad AC fubtendentem angulum ce@um
ADC . Simile igitur ¢& :AB D triangulum triangale
ADC. Quare fiin triangulo rectangulean angulo ad ba-
fim “perpendicularis ducatur.,. qua ad perpendicalarem
Cant criangula, Be toti 5 & tncer fe fmilia (wat . Quod
aportebac demonfitare, .. .02 .

 CODROLLARZUM

~ Babee manifefinm ef , i in tviangule reliangule ad angn-
Rovelle 4 bafis perpendicularis ducatur | duldam bafis pave
¢inns mediam propostionalems effe | & adbue bafis; (¢ suntus-
eujsfgue pagtinm latus guod ad paviem medium ¢fe propes-
gionale . Qaod demonfivare opovichat o

PROBLEMA I. PROPOSITIO IX.
A datarrde Itues imperatam pirtem wifendsve.

B Slz data reda linea AB , oportet ab
ipfa AB imperatam parrem abfcins

dere . Impececur pars tertia, & due

. eaturd pundo A goadam rella linen
AC,qua cum ipfa AB angulum quem-
libet contingat ; {umaturque in: AC

. qaudvis pundum D, &ipti AD gqua-
Jes ponantur DE EC deindd jungatas
BC & per D iphi BC parallela ducatur
DF . Itague quoniam umi laterum

“nelangedi ABC, videlicer iph BC paralicla duda ¢ft FD;

-erit vt CD ad DA ,ita BF ad FA 3 (s )duplaautem et
CD ipfius DA ; evgo , & BPipfius F A dupla erit , tripla
_igitur ¢ft BA ipfius AF. Quare 3 dataredtalinea AB im-
perata tertia pars AF ab{ciffa eft. Quod facere opertebat,

19 *  PRO-

£1) z.hajus.

N .
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PROBLEMA I1. PROPOSITIO X,

Datam veliam Vneam i;frﬂaw » Asta vefialines -
feRa fimilisenfecare .

¥t data quidem refla linea infefta AB , fefla verd AG;
S oportet reftamlineam AB Infectam iph AC feélx fi-
ailiter fecare . Sit fefta ACAn punéis D , E & pe-
nantar ita, ut apgulum-guemvis contineant , junitaque
: .- BC perpuntta yquidem D , E iphi BCpa-

[ N tadlelz ducantur DF, EG ; per D verdy
iph AB ducatur parallela DHX ; paralle-

r legrammum igiter eft utrumique. ipforur
FH ,HB : acproptered DH qnigcm [

¢, qualis FG , HK verd ipfi GB . (1) ke

: quonfam uni daterdm t.danguli DK C,
\ ipfifcilicet XC parallela du@a et HE;
BN re) etitut CEad ED, ta KHad HD ; (1)
wqualis avtem et KH quidem ipfi BG
HD verd ipfi GF eftigitar, ut CEad ED, 12 BG ad
GF . Rurfus quoniam uni laterom teianguli AG E nimi-
rum iphi EG paralleladu@a eR FD, ut ED 2d DA tta
erit GF2dF A |, Sed oflenfum eity ut CE ad ED, ita efle
BG 2d GF ; utigitur-CEad ED , ita ¢ft BG adiGF , &
ut EDad DA, ita GF ad FA. Ergodata redls linea in-
{e@la AB date redim linem feile AC fimiliter feda eft.
Qued facere.opoteebat.. .
COROLLARIVU N -
Hine eollighar , quod fiplures vella ad snum’ trianguli
Tatus pavallela ducantsir ereint oinnia latorim [egraenta pre.
portionalia . Ofenfum ewim ef , dullisin triavgsuie ABC ro-
#31 GE FD paralielis lateri BC, latera AB, AC divifa affe
4w [eginenta inter feproportionalia; boc ep BG ¢t ad GF,
o CE ad ED Cs GF ad FA,ut ED 4d B4 .
Ex hac propefitionr dlfcimus datam rellom iu guotvis
ayuales pavtesfecarr . Siewim rWiia AB in quotlihes aquales

. partesfoesnda fity Asicatuy rodla AC indefinita, quemcumque

angnlym A cum refla AB cficiens, in gna fumantur tot par-
#¢3 agriales, guot funt illa, in.gues Aividenda eff ipfe AB &
sadem fiant | qua In propefitiont o faltum esit guod erar fas

k Sed
) saprimi, {2) 2hujos. -
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c Sed magis ine
peditd” idém
£t boc patlo.
Sit 2ata AB,
quam divide.,
ve oparseat in
quotlibet:  a-
quales parstsy
2. 8. in-gUuA-
sugr. Expune
&to A Ancatur
] “ yelfla AD In-
" difinita | ane
lum guem=
f:mque D4B
effciens cum
AataveaaB.
’ Deinde ex ;13
D ’ 8o B ipfi AD
pavalicla du-
entnr BC etiam indefnita, In bl acciplintur pavtes aguales
AL LM, MN O BH ,HK X ;in}ingulismimpe uns
pauciores , quam Aefidcrantur in AB ; tum rella dncantur
HN,EM ,IL , gua quadrifecabunt 1eflam AB . Nam oum
IK ML fint aguales , (s parstlela | erant MR | IL inter [e
paralicla . Eadem ratione. paraliels erant MK , HN . Evgo
cum AN divifa fit in tres partes aguales ALy LM, MN, eri¢
guogue AG Aivifa in tres aguales partes AE, EF, F@, Simi«
Biter BE Aivifaerit in tres agualés partes 4G , GF , FE,
Tovalfitar AB divifa erit in guotuor partes AB L EF-y FG,
GBjinterfe agnales.

‘PROBLEMA I1I1. PROPOSITIO X1.
Daabus datis reBlis lincis tevtiam proportionnlem invewirty,

K= Slm"dam duee redtw Iineas AB, AC &
ponantur ita , ut angulum quemvis
\ contineant; opertet Ip?arum AB; AC,

¢ tertiam proportienalem invenite. Prodae
cantur enins AB,AC ad punéta D, E, po= -

~ maturque ipfi AC ¢gualis BD, & junéla

o BC,ducatar per D ipft RC paralleia DE.

-3 7™ 3§ Quoniam igitur uni lateram triangali
< ADE,. videlicnl iph DE patallcladu‘;h
i B3 ] ¢

TN A— A A— g g s
el -~ g e ey Ay ot
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. efi BC, erit ut AB2d BD,ita AT ad €E; equalis antem.
€4 3D ipfi AC; ut igitur BA ad AC , itaeft ACad CE,
Quare dacls recdtis lineis AB, AC tertla proportionalis tae
venta eft CE. Quod facere oportebac..

Aliter, In figura prop.$. bujusy data reila BD DA ad an.

2ulosxellos psnantur, € jungaptnr BA exs puntiovere 4 ipfi:

* AB perprndiculasis sxcltasur relfa AC'; @f proldcasmr BD,

sfgue guo conveniat cis AC in punBlo C jevit BD ;ad DA,

@t DA ad BT, @ idéoinventasp DC, gua tertia propertive
nalisep ipf BD, DA, : : o .

PROBLEMA 1V. PROPOSITIO XIL
N
Tribug dakis vslis linads_ quartam proportionalerm invenire,.
' D . Int dara tfes redtm lineg A, By

A €; oporect ipfarum A , B, C,_
i | et quattam proportionalem inve»

"B wire, Exponantur doa re@te lineg.

. BE, DFangulum quemivis EDF
C G continentes;s & ponatur ipfi qui-
‘_ dem A xqualis DG, iph vero B
X 3 squalis GE , & ipfi C zqualis
‘ DH: junaque GH-per B ipfipan
: . ) rallea ducarur EF . lraque quos.
niam onl hterum eriangult DEE, nimirum ipfi-EF , pas
rallela du@r A GH , erit ut DG 2d GE; ita DH ad:
HF ; (1) eft aurem D@ Ipli A gqualis ; GE vero gqualis,
B;& DH aquatis C. Utiglrur A ad B, ita €ad HF,
"Quare datis erfbu's rectil Jineis A , B, C quarta propertios
‘nalls inventa ot HE. Qued facere opoftcbat., ’ ’

~.¢1) abujus o
FROBLEMA V. pxeposan'xrm

" Dsabus datis_vch¥s lin#ls mediam froyn.luahﬁv
M - invenire .

3

Sint date dum re@e linea AB, BC oportsf Ipfarum.

AR RC mediam proportionfem invenire, Ronantut:

in dire@um , & in ipfa AC défcribatar femicirculus.

ADC, dacaturque 3 pundto Bipfi AC ad teflos ;-gﬂu
o & i »

~
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Biber Sextus .,

e 1ey
D BD, AD, DC jungantur. Quoniam

Igitur in femicirculo eft angulus
ADC,istre&useflt; 1 )& quoniam
in triangalo rectangulo ADC ab
A . angulo reo ad bafim perpendicula-
A B Crisdv@acft DB, eric DRbafis par-
- tium A'B, B C media proportiona-
*Hs. (2) Duabusigiear datis reélis lineis AB , BC media
proporcienalis inveata et BD. Qaod ficere opertebir’.

Hine patet-, fi ox-guovls civemmferentiapuntio D fit dus
&2 ad diametrum AC guevis perpenidicularis DB , eam tfe
_mediam proportionalems inter diametri [egmenta 48, BC. -

(%) 3s.tereits (2) cor.8.hujus.
.~ THEOREMA 1X: PROPOSITIO XiV.

. E
lBpualium | G unwm unt agualém Uabenticm angulom pa-
vallelogrammerum latera , qua ck - aqaales angulos,
X contrarig parte fibi ipfis rifpondents @ quernns paralle.
Iogrammerum. unt:eyualem babentinm angulum later.,
-glaciveom aguales angulos , ex cortraria parte’ fibi dnfis
vefpondent ;. cainter fe funt agashiss - - ~

A F S Tnt zqualia: parallelogramma
D AB;BC,aquales habentis ane
ulos ad B, & ponantur in dires
im-D B, BE-ergd, & in dire&um
- erant BB, G . Bice parallelo.
« grammorum AB , BC latera , -qun:
' ant' circe ntgtlg: angulos ex:
S contravta parte: fioi i nides
set hoc e ,ut DRAdBE | ira ade-
C - GBad BF ; compléatvr enim pa.
rallclogtammewg FE . Et.quoniam parallelogrammans-
AB gquale eft parallelogrammo BC, alind aurem afie"
guod et FE parallelogtammum § eritut ABad FE , ira
BCad FE. (i) Sed, vt ABquidemad FE ,itacfi DE* .
3d BE ; (3)utaueem BC 2d FE, itaGRad BF; & ut
ighur DB ad KE, ita GB ad BF ; (3) ergoparalielograms
motum AB, BC latera, qua':iuqm squales angales;”
~ ¥ & ex-

-

(1) 2.quintl, (s) s.hujos, (3) 1r.quint, -




80 Buclidls Biem. .
ex contraria parte fib¥

‘ - . jpfis refpondent . Sed
A - " ex contraria-paree fibl
ipfis relpondeant lacee

D — . E 2, qua circum aqua-

Tes angalos , fitqué , ut

B ) ! ,DB:%BF_,“:GB:&

BF « Dico paralielos

CT \C ‘frammum AR paralle-

: rammo B C aquale

efie . Quoniam enim

eft  ut DBad BE , ita GBRad BF, ut autem DB ad BE,

-ita A Brparallelogrammum ad paraliclogrammum FE: (4)

& ut GB ad BF , ita BC parallelegrammum ad par

grammum FE; erit, & ut AB,adcgE, ita BCad FE; (%)

aquale ‘girur eft AB parallelogrammum paraliclogramme

BC. (6) Ergo agualium , & unum uni zqualium haben=

tium zrgolum parallelogramporum latera , qua ciraum

zquales angulos , eX conrraria parte 6ibiiphis re{pendents

& qucrem parallelogrammorum. upnm uni zqualem ha-

oenttum angulum latera , qua circum zquales angulos,
cx contraria parte fibi ipfis refpondene , ea inter fe fune v

. xqualia . Quod opertebar demenfirare ..

w (4) 1quintic (5) 1.hajus. (6) ¢ quinti
THEOREMA X. PROPOSITIO XV.

Faualinm , & snum. ani agnalem babentinm angnlam.
triangnléram Iathra | gua cirewm agmales, angulos: | PP
Fontraria parte ikl ipfis vefpondent ; (2 quorsim triangsis.
rum snam wni agualem babentium angulum lagers., qua
eircam aguales angnulos o ex contraria parte. S Ipfis 1o

“ fpondent. [¥a inter [cfunt aqualia. - "

S[m aqualia criangala ARC,ADE toum angufum ond
angu'o mqualem habentia, angulum fcillcét BAG "
argulo DAE. Dico trisngulorum ABC , ADE lacera,
qua circum qu . des angulos.,, ex contraria.parte fibiiphe
. refpandere, hoc eft , nt CAad AD, ita efic EA ad,.:&
Ponantar enim ita, ot indirc@am fic GA iphi AD 5 er%,
& LAipfi ABin dire@im erit; (2 )8 ,nupué ED.

. & uo.

- (%) L4 quintd, w




BUNIES SR

Ziker Séaty, 201
Quoniam igitur crif-
- gulam ABC gquale
efl triangulo ADE,
aliud auté <t ABD;
erit , ut CABtrian«
ulum ad relangu.
R Jum ABD,leatrian.
" guld ADE ad rrian.
gulum BAD. (1)

a ‘

Sed, ut trlangulom.quidem CAB 2
ita CAad AD; (3 ) ncautem triangulum EAD ad ipfum -
BAD,itaEAadAB; &utigitor CA'ad AR, ita EA

ad AB. (4) Quare trianguiorum ABC, ADE l:uud.qn.

citcum aquales angulos,ex contratia fibi ipfis refpondent,
Sed ex contraria parte fibi ipfis refpondeant larerxeriane
gulorum ABC,ADE ; & fit ,ut CAad AD ,ica EA 3d
AB . Dice triangulum ABC triangulo ADE mguale e%{,

undta enim rurfos BD , quoniam, at CA ad AD, itac

A ad AB,utautem CAad ADj ita ABC crianguiune:
EAD ad BAD uiangulum , erit, at ABC triangulum ad
wriangulum BAD , itatriangulum EAD ad BAD trians
gulum . Utrumgae igitnr.teianguloram ABC , ADE ad
triangulum PAE eandem habet ralionem ; .ac proptered
aquale et ABC triangulum triangulo ADE. (5) Aiqua«
Vium igitar , Sounum vai gqualem habentinm angulugs
triangulorum latéra, qua circum @quales angulos, ex .
contraria parte fibi ipfis refpondent ; & quorumeriangus
torum unum uni xqualem: habentium angulum Iaer;:

-que clrcum equalesangulos , ex contraria paree biipfs -,
sefpondent , ea inkcs fe funt aqualia . Qued demonirare.

opotebat.e .

e e

T s~ . THE®:H

—

. (2) 7.quinti. (3) s.bujus.  (4) 2a.guinti.
¢5) 9-quind, L

N

-

BAD rriangulum, .

-



208 Euclidis Edems.
THEOREMA XI. PROPOSITIO XXI

I “
Si guatnor refla limea _propestionsies fueeins o re8angulam,
sxtremis contentum aguale of ¢i nﬂmgal-,,uod mediis
cqntinétar 5 € fi veRengulum extremis.sontentum
sguale fuerit of | quod . mpdiis continetus
guatner,ve &3iuea propartionsles srunt,

‘ = Sém qnmﬂ’l g_ei.lgjf)ae
= ropotrionales ABGD,
: ' ‘%"— E,F, fiiqac,uc AB 2d CDs’
: : G itakad F. Dico tectangue

"1 lam contentum redis li-

L nti:dhl} ,ggquale effe i,

: — pre——y - quod ipfis » E coutine=

) ) chb o D, Bucantur enim 3 pun~
- : &i' A__, C Iprll AB‘ CcDh ld;
1¢8o1 anduler AG, CH:s penaturque ipfi quidem F gguas
MHs AG: ipfi verd E aqualis CH, &-compleantur BG,
DH paiallelogramma. Queniam igitur eft, ut AB-ad UDy,
ira Bad F ; eft-autem E aqualis CH, & F.iph AG ; eviry
wt ABad CD,1ta GH ad AG ; paraliclogrammornm igle
tur RG , DH latera, quacircum wquales angulos , €.
tontratia parte. fibi ip?is refpondens .; guoniam autem.
gquiangulorum paralielogrammeorum lafri , qua circum..
mquiales angulos ex.contraria parce fibi ipfis refpondent,
3 inter fe funt ®gualia; (i) ergo parailelogrammum .
. %G,aq_uale.gﬂ paralizlogramme DH ; atque efl parallclos
gramnwin quiders BG , quod redtts lineis AB3 F contis
netur el enim AG =qualis F 5 parailelogrammom verg.
DH , Guod continetaripfis CD , E , quum CH iph Efit
mqualis ; redangulum igicur conrentam AB ; F eft zqua-.
leei j quodiphis CB E continecar. Sed reangulum
cententum AB'y F fit zquale ¢i y qued CD , E.continee
tur.. Dicoquaruor re&as lineas .proportiopales effe , vis
delicet, vt AB ;d CD, ira Ead Fu. Itfdem enim cone

“firullis.; quoniam redangulum contentum AB:, F el
#qaale e, quod CD, E continetur; arque eft conrentumt
quidem AB,F.reQangulum BG ; ctenim AG efl aqualis .
F: contentum verd CD 4 E eft tedtangulum DH , quod;
CH:ipfi E fig aqualis ; etit parallelogrammum 3“5 Hae,

T

- W 'utvminv!,-,.,- : e

'
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- e parallelogrammo DH , & (unc #quiangula ;.¢gualium

autem, & smquiangulorum parallelogrammorum laten:‘

. qua eircum gquales angulos ex ‘contraria parte fibi ipfi

refpondenty (2)quare yut AB2ad €D, ita CHad AG;
mqualis antem et CHIph E, & AG ipﬂ' F. Urigirur AB
ad CD, itaEad F. Ergo f quataor redla lineg propera
tionalés fuerine , re@angulum exeremis contentam gqua-
leeit e, qaod medifs continetur : & fi re@angulum ex-
tremis contentam aquale fierivel, quod rhedils: centi-

netar,, quatuor re@a Hinew proportionales erunt. Quod .

epartebat demontirare, . .
' "COROLLARTIUN

PR ¥

Eine ad datame veBlams livears faclle off vellangtlum aps
plizare , quod fit agnale dato vellawpulo, st fi datam ve-
&dm lincam AB applicari deheat vellingalnm agquale date
vefiangnlo DH s fiat-sut BA #d DC,ita HG ad aliam veBum-
AG ; reBangutem enim | guod contineturvx BA , AG dywas

s eff dato veltangulo DH . .

Vera efl bat propefito | etiam fi BE | DH wurt fint rellan~
gula , Aummeds fint aquisngula o ite 6t angsli dilkis velis
$imeis comprebenfs fint aguales . .

i

-t

(:) 14 hujos, .

" THEOREMA“XII. PROPOSITIO XVII.

S¥ tres rella limea propeviionales fuering | veBangulum
extremts contentumh-aquale eff oi, qud & hhedia fSit)
guadrato ; & fi veBangmlum estremis contentsym -
‘aguale: fuerit: o8, quold 3 media f2, gua~
: drate | 105 velfn linea propoveionalss ©

srants -

vS!ht'tres re8s linem nroportionales A;:B, € ; &'6¢ , ue:
A‘ad B.ita B 4d C. Dito reQungultn cententum A, ,

. € mquale efie ei , quod & media B fic, quadrato . Punatac

iph BzqualisD Etquoniamat Aad B, ita B-ad C,
wqualis autem Bipfi D eriv, ute Aad B} itaD ad C,
{x) Sienim quatuor re@wJincs propostionales fuerine
reflengulum extremis contentum aquale eft ¢, qued
A . [ - me-

1



———— = . v T PTRAT . . g ey MGy vt

i Ewhidis Blem. :

b : mediiscontinentur ; (1)
ergo redangulum A, G,
contentid, eft quale ei,
quod contigentut B, D.
Sed reflingulil conten-
tum BD eft aquale qua*
draso,quod fit eRipla B,
etenim B cit aqualis D;
reflanguinm igitur con=
Lo S tentum A , G el xqua.
lcci, quedex B fir, quadrate. Sed re@langulum conten-
tam A , C zquale e quadfaro ; quod fitex B. Dice, ut
A ad B, ita cffe B ad G;iildem enim confirndis: quoniam
teftangulum cententum A , G mquale et quadrato, quod
&t ox B;ar quadraidy quod fit ex Blelt reQangulum, quod
ipfis B,D . 8.incius oft.enim B squalisipfi Djerie reétan-
gulum ceatentum A,C mguale el, quod B, D continetut.
81 antem relangulum extremis contentum ¢quale fuerit
«i ,quod mediis continetur , quatnor redtik linem propor-

>

tionales erunt 5 ( 3 )eftigitur , urAad B.,ita D ad G~

mqualis autem Biphi D5 ergo,ut Aad B, itaBad C. Si
dg cur cres rela linea preportionales fuering ., redanga-
Jum extremis contentum eft mquale ef y quod & incdia
fix, quadrato; & £ re&angulum extemis contentum ¢qua~
e fuerit , ¢i, quod 4 media fit, quadratgy tres reéts linem
proportiegales érunt. Qubd oportebar demonlirare.,
COROZLARILA
g. §i u}a_:éyﬂo gropian fumte. in
oA diamettum perpendicnlaris vella Gnea Aucaiur , bujus
perpendicsuloric quadratum egquale erit velangula, guod din=
metri [camentis continetue . Patet ex corel. prop, 33. bnjus
Fibri € cx prima parfe bujus propofitionis .
2. .Quallht velta , cujus quadratum eff aguale rellangse
Ao, guod A dusbws alijs reltis linéis sontivetsr, o eft medla
dropertitnalis inter egfdem . »

.

. S PROe"

AP e e oy .
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Liber- Searus, I: Y
PROBLEMA. VI. PROPOSITIO.XVIIL,

A.data rela linea date.veBlilines fimile ; G fimiliany
pofitum veliilineum defevibere

It data re@a linea-

redtilineam CE; oportet:
i recta linea AB reétili-
neo QE fimile, & Bumili -
ver polituny. redilineum
g deré o« Juangatar
* DF, & ad rectam e
_ "AB, &ad punita in ipfa
"A, B, angulo quidem C mqualis angufus conflicuatur
GAB, (1) anguloausem CDX angulus ARG ; reliquus
igituy CFD angulus reliquo AGB eft @qualis; ctgo quis
angulum.eft BCD triangolom triangulo GAB;ac propies
sed ,ut FDad GB, ita FCad GA ;& CDad AB. (3)
Rourfus conftitvatur ad re@am lineam BG, &.ad puncta
in ip{a B,G, angols quidem DFE gqualis angulus BGH,

apgalo aatem FDE gqualis GBH ; ergo reliquus qui-ad -

E , reliquo., qui ad H e gqualis ; gquiangulum igitar e&
triangulam FDE tiiangulo GBH: quare, ut FD ad GB,
itaFEad GH , & EDad HB. (3) Oftenfum autem eft,

& ut FD ad GB; 12 FC ad GA &.CD ad AB; & utigis.

tur FC ad GA,itaCDad AR, & FEad GH , & adhuc
ED ad HB. (4 ) Itaque quoniam avgulus quidem CFD
eft gqualis angulo AGB ; aignlus autem DFE anpulo
BGH , erit rotus GFx angulds toti AGH gqualis. Ea-
demratione, & CDE eft ¢qualisipABH ; &pratercd
angalus quidem ad C anguload A &gualis , awgulus veto
2d E angulo ad H zquiangulum igicar cit AH iph CE,
& latera cireum gquales anganlos habet proportionalia
Ergo redtilineum AH rectilineo CE fimileerie. (5) A
data igicur vedta linea AB dato rectilineo CE fimile , &

finiilirer pafiram refilingum. A Hideflcriptum e . Quod

fcere cportebat.
¢
-

-

THEO:

"

AB, dacum autem.

(1) 23 primi. (2} a.bojus.  (3) ahujus, |
(4)-anquintly - (}) def.a.hajus,

L

~



o g Es:erElfn.
THEOREMA’ XI1I;. PROPOSITIO Xi%.

Sthilla sriangahe inter [o fout s daphicate vatione
daternm bomilogerum . -

A . S_!nt fimiia trlamgnlaAﬁG )

DEF, habentia angalum.-
ad Bequalem angulo.ad E,et
fit,ut ABad BC, ita DEad -
EF; lra ut lacus BC hemolo -
gum fit lateri EF. Dico ABC
: criangalam ad.-etiangalum -
DEF duplicatam rationem -

C habere cjus, quam hsbert BC *
ad EF . Sumatur enim ipfarum BC, EF terefa proportio-
malis BG, (1) at fir, icac BCad EF ,ita EFad BG , &'
‘jangatur GA. Qgomiam igitur, ut ABad BC jitael DE -
ad EF ; erit permutando, 0t ABad DE ,ita BCad KF.
8ed, ut BCad EF, ita EFad BG; & utigicar AB ad : -
DE, ita EF ad BG; (:)guare tviangulorum ABG DEF -
Jarera , quarcircum mqualesangulos, ex contrariaparte- -
fibi ipfis refpondent ; quorum autem triangulorum anum .
uni ¢qualem habentium. angalem latera, quw circom .
wquales anpalos ex contraria parte fidi-iphs refvondent, .
ea inter fe gqualia funt; (3) gquale igitur et ABG triane

. gulum criangulo DEF. Etquoniam ef, ut BC od FE,

ta EF ad BG ; fi autem cres re&e linex proportionales

fincprima ad cerciam daplicatam rationém haber ejas, .
Quarh haber ad fecandam + (4) hibebit BC ad BG dupli-
catam rationem €jos, quam habee BCad EF ; Urantem
BCad BG; ita ABC csiangulem ad triangulom ABGY.
( 5) ergoy. & ARC erhangulunrad eriangulum ABG do-
plicacam ratinem habet cjus, qnam BCad EF 5 cftam-
tem A BG triangelum triangale DEF gquale ; & trian-
gu'um igitur ARC ad wriangulum D EF doplicatam ra. -
tionem hatebic ejus, quam h2bet BC ad EF:'Quare fimis -
fra ertavgula inver fe in duplicata fone ratione laterum s
boniclogorum Quod eftendcere oportebat s *

- i

(1} 11.hajus> €2) n i-zquhl‘}.:v (3) 135.hnjuss
(1) corol slema (§) .hojuk .

£
<
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CSORGLLARIE M '

Ex.boe manifefums ez, fi- tres velia linea: praportionsles.
fucring , wt prima ad sertiam | ita efe trienguinn 5 quoed:
Avaprima o, ad triangwlum  quod A fecanda 5 fimile , & fir
militer defcriptum | quod oftenfum et , ut CB ad BG , ite.
ABE triangalun ad triangulam ABG | hos cft _ad criangn.
lum DEF; gued oppendere sportchat .

THEOREMA.XIV: PLOPOS!T[Q\ XX.’

Similia h{nma in Smiliatriangule dividuntnr | 0o« .
Bumere aguslia , (& bomsloga totis ; (& polygonmm .
: 84 polyyonnm Auplicatam babet efus ratien
sem , gwam latus bomalogum ad Semos

fogum latus, .
A Ine polygonaA BCDEs
& S‘JEGHKL inter fe fi=
w nilia, itz ut-inguli anguli

b / Y unius fine gquales fingulis
e .o 2npgolis alterius , & civca
{L\ 7% ¢qualesangulos latera fint

\ \ pwportiona:_ia', hbc-clﬁ. ae:
. ‘ %; ulas A - it sgualizans
j"""“i b - £ ;:?o F,; angnlus Bangule.
- i G, aogulus C angulo Hy
+ angulus D angule K , & ngulos E angulo L ; & infuper
Jatas ABficad bitus BC,ur latus FG ad latos GHGARBG -
ad CD ,ut GHd HK ; & CD ad DE ut HK ad KL;
&.DE ad EA ., ut Kl ad LR -ac denipwe-EAad AB ,. 1
LF ad FC. Dice primd.polygonum ABCDE in cet
rriangula dividi poffe ,_ in-quen, dividitur -pelygonua
FGHKL . Sumantur.in ipfis dao anguli' By L inter fe
gquales , & ab-his ad-fingulos anpulesoppofitoy ducantoe
reta EB ,EC, & LG, LH. Quoniam enimnimeras.
anguloram polygoni ARCD L eft gqualis numerd anguid.
rumpolygoni FGHKL ; manifefom- efitriangula, in
qug dividitur ipfum ARCDE gqualia rumuro efattians
gulis, in quaipflum FGRKL dividita¥. -
‘Diico fecundd trianguld polygoni ABCDE triangnlis-
potygoni FAHK Lagfle Gmila, fingala hugolis; Quont m-
coim insrlangule AKE oft angulus A, qul.elt mqualiss-
%

w

=



e 3 < Barkbdis Blime .
angulo ¥ in triangalo FGL ; & circa angulum A fatera
funt AE, AB? qus in €adem funt inter {& raticne, in qua
{unt inter fe latera LF, FG, qua funt circa angulum F;
squiangula funt inter fe triangula AEE, FLG , (1) ha-
bentiaquidem angulos ABE , FGL @qualesinter fe , &
angules AEB , FLG inter {¢ mquales ;-3¢ proinde circa
mquales: angulos lacera proportionalia queque habebunt;
$z)& ideo inter fe fimilia, Eadem ratione fimilia inter

e erunt triangula EDC, LKH. Rurfus quoniam pre.
prer fimilitudinem trianguiorum AFB , FLC, EB cft ad
BA, ot LG d GF (3), & ob fimilicudtiem polygona-
tam AB ¢t BC, ut FG ad GH: erit ex 2quo ER ad BC,
ut LG ad GH. (s)Ex Txoniam ARC angulus gqualisefk -
angulo FGH ; eft & ablatus ABE mqualisablare FGL,
ut eft oftenflum.: ergo & reliquus EDG reliquo LGH
eft mqualis. Ajuiangulum igitur eft eriangulam EBC
wriangule KGH ¢ (5) ac propterea eidem fimile. Eo.
dem p2dv oftenderetur fimiliacfle alia triangula, 6.plue
¥a fucrints . .

‘Dico tertio trianguls hac effe homologa rotis 5 hoc efe
§ta eflc unumauodque triangulemin uno polypgeno ad fibi
fimile triangulum in altero polygono , ut totum rolygo=
mum ad totum polygonum . Quoniam viangulim ALK
oft fimile riangulo FLG , duplicatam rationem inter fe
habent ejus , quam haber larus homologum A B:ad latas
homologum FG. ( 6)Sed AB ad FG elr, ut BC ad GH;
{ex hypotcfienim AB eft ad BC, ut FG ad GH | ac pro-
inde.permutando AB eft ad FG , ut BC ad GH ) ratie
duplicata ejus', quam habet AB ad FG eadem erie , five
_myualiseationi duplicare ejus , quam habet BC ad GHe.
ac proindesriangelam AEB.ad criangolum FLG dupHe -
eatam habet rationem ejus,quam habet BC ad GH Ruz-
Tos triangotum REC fimile eft triangulo GLH, ideoqae.
in doplicata ratione erunt inter fe equs , quam habet la=-
tos BC ad GH : fed triangulum ALB ad triangulom
FLG clt guoque in duplicataratione ejus , quam habet
latus BC ad latus GH:erizngulum igitur AEB ad trian=
glom FLG eft, ue triangulum KEC ad wiangelam
GLH. Eadewm rationc oftendctus triangulum EDC ad
tridognlm LK H deplicatam habere rationem ejus,quaim
hatet BC ad GH § ac proinde effc imrer fe, .ut u;angu-

um

; i(l) éhujus, (z.)‘@lﬁiim..Vv(f)“iJluih’n. ’
(&) a2.quincic” (5) s.hujus. ($) El_.antcceiﬂgg.

% %

4

= .




E8er- Seaten, s
Jom BEC ad triangulam GLH, five ut trimgulam AEB:
ad trigngalum FLG.Eodem pa&o oftenderecur alia eriane
© gula o ?licna ratione efle ejus , quam habee BC ad far
tus GH, fi plura foerine . Quum igitur plura fint trianga-
12, quaad plara eriangula candem habent rationem, ut
unum ALB cftad unam FLG, ita omnia ad emnla, (7Y
- hoc oft ut polygonum ABCDE ad polyponum FGHKL~
Dice denique quartd-polygonom ABCDE ad polygo-
num FGHKL duplicatam habere.rationem efits y quam
habet domologam lates BC ad Lomelogum :1atue GH.
. Quoniam eaim polygonam ARCDE ap potygonum EGH
KL eft-uc unam triangalum ad Al fimile triangulum; &
‘fingula- triangala ad fingula caingiReda fon: in duplicaca
ratione ejus , quam habet lacus homologum. BC ad laske -
homologum FH ; Ergo polyzonum ABCDE ad polygo.
num FGHKL ett in duplicaca ratione ejus ; quam habek
latus homologum BE ad latus hemologum GH . Similia.
igitut polygona im fimilia eriangula dividuntar &c. quod
erat.demonfirandum . )

COROLLARIA.

<, Xiigltar facrint tres rella Linea proporviimalis y ot o
prima ad tevtlam y itaerit polyzanum [uper prima- defesd¥s
prun: ad pol ysonsem [uper fecunda fimile | fimiliterque deferie
ptum ; vel ita evit polygonum [uper [ecunda defcriptum ad.
golygonum [uper tersinfimile , fimilitergne defesiptum . Pates
ex hac, Cs ex corol.y, lem 3, hujus.. N

2. Sidn fimilibus polygonis bomolegoram laterum raiid fasa
#it nots., evit quogue mota ratie ipforam pelygonorsm . E.gv
Auersm polygonorum latera Bomologa fint interfefunt | 6t 3.
ad 6, fiinveniaturipfiss , (7 6 4 tevtins proporthonlis nme
meras 18 | erit unum polyginsim-ad #ti¥ [ wy el 1 8.

3. Elicitwr bime metodns fignvioms quameis_re8i_Iineam
angendd, ant minuendifiexndeam vationem datam 5 AR vk
Uis pentageni , ewisus lntns of PL ( in fignra propofitionil)
alind facese gnintuplum o inter LF @& qningue LF , inve-
wimediam proportionalem per piop, 18. dnjns , & [upsy bhas
conflrsie gensagonam fimilt dato 5 guod erit ejnfdem quinims
'Im‘r N R ’ N

THEO~

—
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THEOREMA XV, PROPOSITIO XX

Lsa cidem reliilbve: fume-fimilia , & inter- -
. fe Fomitin funt . i

- @ 1nt enim utrumque rev
S &ifireom A, B fimiler

-

" re@ilinesm A relines B
{ ﬁmlc‘cﬂe..,q'ﬁoniam enim
f fimile et A re@ilimouny-
B \ redkiflineo C, & ipfi @quian.
galunt eric , & circam-
s i - aqgales angulos latera has
bebit proportionalia . Reurfus quoniam finile eft re&ai:
neum B rectilineo C, gqniangalum jpfi erit, & circum:
mquales angulos latera praportionalia habebit . Utrumqee:
Igitur cectilineorum A, B ipfi C aquiangnlitm eft, &' cirs
cum mquales angulos latera habet proporcionalia . Quare,

& redta linea A iphi Beft ﬁulangu!um, lateraque chrcum-~
na

wmquales angulos proportionalia habet; ac proprered A iiaﬂ'-

Bret-fimite. Quod demonfirare oportebar,’
THEOREMA XVI. PROPOSITIO XXII:

S5 guatuor vella Huea propertionales futsint , @ veldiiseay,
, gua abiphis funy | fimilia , G fimiliter deferipta prepers
: tionalacrunt, Et fivellilimen , guaab ipfis fimnty.,
. fimiliay @@ fimither defcripte propertionalia
T Seerints & ipfa teldn. linea proportie-
e STEERE e i -
s;tm gmnoi 1eQ e proportionales AR ; CD’, EF, .
GH, # utABad CD, ita it EFad GH ; defcriban-
" tarque abipfis quidem AR, OD fimilia, & fimilites-
gﬁu redtlines XAB , LCD: abipfis vero EF , GH de-
ribantor reftilinea émma«, & fimtliter pofita MF .
NMV(2) Dico, ut KAB reltibipcum ad re@jlincum
LCD, ita eff¢ fedilineum MF ad ipfum NH rediihi-.

®eom . Sumacur enim ipfarum quidem AB, CD remia--

ptogqrtioga,]it X't (3)iplaramyvere EP, GH tertia proe.

pors
(1) s8.hujus, (3) crhojus U

- B
- L

[t

N e O e e p—vee T r :

. reltilineoC . Dico, &




Eiber Sesius. g1
portionalis O . -Ee

. . quoniam

x. 5y L eft,ut ABadCD ,ita EF s

) Lo GH ;utautem CDad X, it
: &H ad O ; erit ex zquali, ue

e

ABad X, itaEF ad O.5¢d
. ot AB quidem-ad X', ita ¢
- rellilineum KAB ad LCBr
redtilineum , ( 3 ) uc autens
L ~ EFad0,ita re@ilineum MF

ﬂ ad rectilineum NH . Ue igi.
° S -tor KAB: retilineum.-ad re-
——— Qilinepa. LGB, itaeft redtis.

- P n Hmumi, MX; :ldiH reK&ill-
r . neum . (4. ) Sed fie ,ut KAR:
J zefilinevm ad reéilineum LCD , tta rectilincum MF ad
i reflilineum MM, Dico, nt ABad €D, itz effe EF ad
" GH. Flatenim ,ut AB2d CD, ita EFad PR, (5) &
* defcribatur ab ipfa-PR alterneri re@ilineerum MF , NH

:w: fimile , & fimiliter pofirum re@ilincurs SR-. Quoniim
‘, ;gimr e, ut AB2d €D, ira BF ad PR, &delcripta
" unt ab Ipfis quidem AB., CD milia , & fimilicer pofita

W KAB, LCD redilinea,abipis vero EF , PR fimilia , 8¢
fimilirer pofita re@ilinca MF, SR erit , ut XA RrcQilia
neum ad re8ilineum LC D, ita redilineum ME ad SK
reflilineum . Ponitur autem 4 & ae re@ilineum KABad
redlilineum LCB, ita MF redilineum ad redilinéum

3 NH ; ergo, ut re@ilinenm MF ad re&ilinewm NH | ita

MF reilineum ad re&ilincum SR . Quod quum. redilje

neum MF ad wrumque iplorum NH , SR eandem ha-

bear rationem , erit re@ilineum NH ipht SR mquale; (6):

efautem ipfi imile , & fimiliter pofitum: ergo GH ¢

squalis PR , Et quoniam, ur ,si:dm itroft EF ad:

PR, mqualisantem PR ip G H ; €Vt 5t éBanC , Itp

7\ EF sd GM:. S$i igitur quacuor redm tinew proportichaldy-

e faerint, & re@ilinea, qum ab ipfis fune | fimilia ;, & fimi-

a  Iiter defcripta proportionalia erunt : & £ redlilinea , quup:

i abipfis fiomt | fimilia , & &militer deferipea proportiona-

¢, -latuerine,& ipfm refwlinee propostionales erant.|Qpag:

> sportebat demonfirare., : .

li- . .

:u" —Lusd astem fiwilia fimiliteranr-pofits velillinea intey:

S S . -7

0 ~ .
‘ g};ﬂ;::‘;hnin (¥ u..q:inti..»:‘(s)l n hqfto

S



192 Emlidis Klim, \
e agualia fuper redas GEL , PR agnalcs confifiant', bot palle
ofeditur . Quaniam ob fimilitndinems reéiilinecram GH o8
@A GXN &t PR ad PS, i GH major erit ipfa PR, 0it &
NG majoripfa PS , ex14 lib. 5., ac proinde reBilinesre
NH major erig refbilines RS | gued of cowtra bypethefime

Vera eft nc propefitio , f tantum tres fint yeBla tinea prom
Portiongles | wt paset fi bis fumatar fecunda:,

THEOREMA X¥II PROPOSITI® XXIIL

Bybangula parallelogramma inter [o rotionzm ’
babent cx lateribus compofitam .

Int aquia;\guh parallelograms
A DH S ma AC,CF aqualem habentia

¥ f BCD angulum angulo ECG.

. Dico patallelogrammum & C ad
;—————c—l—-—c patallelogrammum € F ratlonem

habere compofitam ex lfateridus,
videlicer compofitam- ex rationey,
qoam habec BC 2d CG, 8réxra-
tione gpam DC haberad CE . Pe-
N iu{;nramm , bt BC fitin d‘irggm
CG; ergo, & DCipiCEin

EF ire&um emgz (1)& copmpleam!

M DG parallelogramniam - exponas

. turque recka linea quadam I€, &
fiat gut BCquidemad CG,itakad L, (2 Jorautem
DCad CE, ita L ad M ; ratlones igitaripfis K ad L,
& L ad M.edem fone, que rationes laterum , videlicer
BCd-CG y- & -DCad EE . Sud atio K ad M compofica
el ex ratione K ad L, , 8¢ ratione L. ad M (3 ) quare, &
K 3d M rationem habet ex lateribus compoficam . Et
izmeft, ur BCad CG, ita AC paraHelogrammum

ad parallelogrammam CH ; (4)fed,ut BCadCG,ica -

KadL:erit, 8o ut Kad L, icaparallelogrammam AC
ad CH patallelogrammum. (5)- Rurfusquoniamelt, ue

DC ad CE, ita CH panallelogrammam ad paraliclo. .

gfimmum CF: urautem DCad CE, ital ad M, &
ut L ad M, itaerit parallelogrammum CH ad CF pa-

mabislogtammun . ( 6 ) [raque quum eftenfum fit, nt K -

: qui--
A4y 1aaprimt,  (2) sa.bujes, lem.z.hujus,
(0 sbujgs ( Jj)ll.qnin;l. @) _'z j o

: z 3 -
- -

B T U

oI gt o e N g . ‘



T LBer Sextns, 353 -
quidem 2d L , ita AC paraliclogrammum 3¢ parilfeloe
rammum CH » nraotem L ad M, fea parallelogram-
mum CH ad CF parallelogrammum ; erit ex mquali ac
K ad M, ita AC paraliclogrammum ad ipfem CF ; ha-
ber autem K ad M rationem ex lateribus compofitam;
ergo & A C panallclograimum ad parallelogrammum
C'F ratiosem ‘habebit compofitam ex htkrigu. .
quianguia igitur parallclogramma inter {e rationem
habene ex lateribus compofitam . Quod gportebar de-
monftrare .~

COROLLZAR A,

1. Trizmula ifur o gun vinum. angulum snl angsh:
aguatem babent s vationems compofitams bibent inter:fe em
vationibus | quas Babent latera circa aquales angnles ., irs
Rt in une fint antecedentia , (3 in altero confequentia | pated
ez bae , @& 34 b1, ]

2. ReBanguln inter [o, Cp. paralielograrmma quatume
que inter fe | nee non triangals inter [e yationem babent
compofitam 03 vationibns bafis al-dafim , € altitudinis
ad altitudinem . Fn vellangulis o manifefiam . In pa-.
vallelogrammis vero patet ex 354 b, 1. ,-guiaparalielo:
gramma minaBa [unt refangulis in radem bafi , (o inter
eafdrm paraileias confitutl . In triangulis denigme lignet o
340 1. ex qua ef manifefidim  triangula ife dimidie
pavatielogrammornum o

3. Ratis parllelogrammeram , @ triangutoram fic ea-
Bikere potept , Sint ex. 9. dno parallelozramma AC ,'CF4
guorum bafes fint BC [ CG ; altitudines verd DC ,CE , fi

it mp altitssde DG ad altitudinem CE ita bafis CG ad

aliam quandam lineam M ¢ erit parallelogrammum 4C ad
parallclogrammum CF ,n1 BCad M. - . . -

.. .-

THEOREMA XVUL PROPOSITIO XX1V.

Omnix parallelogrammi | qua eirea diametram
funt _pavallciogrammae , G tobi inter fe
fintilla fant,

Tt parallelogrammum ABCD , cujus diameter AC:
circx dlametram veto AC parallelogramma ﬁr;t EG
- - — . E l‘ E-



74 Budidis Elem..
AR B HK . Dico parallelograme
o EG,BX,& toti ARCD,
/] & inter {c imitia effe. Quo-
wiam. enim _uni lateram
trianguli ARC,videlicer ipfi
BC parallela Jug}a eft EF,
ecic,ut BE ad EA ita CF ad
FA . ( 1 )Rurfus quoniam
. _ unilatetum ariangoli ACDy
oempd iphi CD, da&aeft parallels FG, ut CF,2d FA, lta
«rit DG ad GA; fed, ue CF ad FA, ha oftenfa e, & BE"
ad EA; orge, & m BE ad Bfy, ﬁ_‘pg 2d GA,(2) com-
ponendoque, ut BA ad AE, ira BA ad AG; & permutan-
do ut BAad AD, ita EA ad AG; panllclogrammernm
dpitar ABCD, EG lutera, qua circa communem angas
Tum BAD proportionalia fust . Et quoniam paralicls
«ft GF iph DL, angulus quidem AGF eft qualis augule
ADC, (g :Eplus vero GFA =qualisangulo DCA , &
angulus DAC ¢ft cammunis dugbus triangulis ADT,
AGF ; erlt triangulum ABC rriangulo AGF aquiangu.
fum . Eadem rarionc , & triangulum ACB mquianguiom’
eft triangulo AFE ; (4) totum igirur parallelogrammum
ABCD parallelogramme EG eft zquiangulum ; ergo, ut
ADad DC,ita AG 2d GF . ut autem ad €A, ita GF
ad FA, & ut ACad CB,ita AFad FE , & praccred, ut
CBad BA, ita FE ad EA. Iragae quoniam- oftenfum cfy
ut DCad CA ftaeffe GF ad FA,ur aarem AC ad CB,jica
AF ad FE; ericex aquali,ar DC ad CB, ita GF ad FE;
ergo”paraticlogrammorum ABDC , EG prepartionaiia
{fune latera, qua circum aquales angulos, ac_proprered
patallelogrammum, ABCD parlielogrammo EG ¢R §.
~ ghile . Eadem ratione,, & parallelogrammum ABCD fi-
mile eft paralleloprammo KH'. Uerumdhe iEitur ipfo-
yom:EG , HK parallclogrammorum parallelogrammo
ABCD eft fimile, qum antem eidem re@ilineo funt fimie
lia &c:ivtey fe fimitia fane 5i (¢) parallclogrammum igjpur
EG fimile et pasallelogrammo ’gk. Quare omafs piral-
lelogrammi s qua clrca diametram funt parallclogram-
ma , & teti, & inter fe fuat Gmilia ., Qued ofendere
oportebys. . i

E

g s e - - ‘THEO-,
%x }';t’-hm‘up(z-‘) ia.quinct. (2 ) sprimic(a) 4 hujus.
\%) 25. hugus, “‘ o u )
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THEOREMA VII. PROPOSITIO XXV, .

Dato sellilines fimile | €2 alior) date agnal
idem conflisuore., C

X Sh datam quidem res

ABC,culsutem sqoas

de fit D, oporrer iph
‘ 3 ABChimile, 8 .iph D

D e Wiummand - 7. mquale idéin coliftiraes
L E M . ¥e. Applicetar enim ad,

: : teitam  quidem lineam

/BC redtiliheo ABC wquale patallelogrammum BE; (1)

ad redtam vero CE applicetur patallelogrammum CM

aquale ip6 D, in angulo FCE,4ui CBL angulo eft gguas
Jdis; in dire@um igitnr e BCiph CF & LEiph E M.g:)
Samatur ipfarum BC,CF media proportionalies GH, (1)
& ab ipfa GH defcribator redilincum K G Hyfimile,& fi-
militer poficum redilineo ABC , (¢) Et quoniam eft, ne
BC ad G B, ita GH ad:CF; fi autens tres red Jineay. pros
portionales fipt , ue prima ad rertiam , jra oft figura, qum

A

/ \ ' R et
B8/ \c_¥F,

l |G

fitaprima ,ad 2am , qum a fecunda , fimilem,& Gmilicee
.defcriptaen, () erit; ur BC ad CF, ita ABC redilineum
2d redtilimenm KGH : fed , & ut BE ad CF, jta paralles

logrammum BE ad EF parallelogrammum ; & ut igitug
telilineum ABG ad re@ilineum KGH,ita Bi parallelas
.grammum ad parallelogrammum EF 1 ( 6) quare permua’
tando ,ut ABC redtilineum ad parallelogrammum BE»

© ltare@tilineam KGH. ad EF garallelogrammum .. Efe*

aurem redilineam ABC wquale paralefigrimmo BE
®quale igitureft, & KGH redl neum:paralielograme
mo EF . Sed EF parallelogrammum n};zle eft redliltin
neo D ; ergo , & rectilineum KGH iph D ¢ aquale; et
aatem KGH fimile redilineo ABC. Dato igitur redille
neo ABC Gmile, & alteri dato quale idem conllicutym
et KG B« Quod {acere oportebat . .

: . THEO>
. ‘f‘r) nvpi"mi.( xi 14 prémi (3 ) 13. hujus. (4) 1 8.ku.iu::
5 ) soralosas hugus(s. 1 1.quintt, N

. .
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THEOREMA xIX. PROPOSITIO: XXV

Sia paralielogrammo parallelogrammum auferatyr fmily
toti € fimwiliser pofisum | communens ipfi angulum ba-
bems o cirea eandem Ainmetrum eft toti o

A G D Paraflélogrammo enim ABCD
R . A pariilelogrammum A F  aufe-
sarar | fimilifphi ABCD , & fimi»
diter pofiiam , comniunemque ipfi
angolum habens DAB  Dico paral~

ledopismmum A B C D circa eanv
dem cfle diametrum paralielogram.
mo AF. Nonenim, {ed § fieri pe-
‘ teft, fit ipforum dlameter AHC,
& producator GF ufque ad H; ducarorque per H aleeru-
ttiiffarem AD, BC pargliela HK . Quoniam igitar cir~
¢3 eandem diamerrum et ABCD parallelogrammum
paratlelcgrammo X G; & erit parallelogrammam ABCD
_parallelogrammo KG fimile; (1) etgo, ut DA ad AB, ita

GA ad AK,(2) eft autem , & propter fimilitudinem pa-
galleloprammorum ARCD, EG , vt DAd AB,ita GA
ad AE ;& oripgitur GAad AE,ltaGAad AK (3)Qudd
cum GA ad utramque ipfarum AK , AE eandém ra.
tionem habear, erit AE ipfi AK®Rqualis, (4) minor mas
Jori ,quod fieri non potelt 5 hon igitar circa eandem dia.
merrum eft ABCD parallelogrammam parallelogrime
mo AH . Quare circaeandem dlametram erit ipfi AF. Si
;mer a paratlelogrammo paraliclogrammum auleratnr

mile toti , & Gimiliter poficum , communem iph angu--
Jum habens , circa eandem diametram eft tori . Quod de~
Aonflrare oportebat . > :

»

L ’ THRED-
(l}az. hogus ., (2) a. def. hujasi {3) 5. quint,
€4) g.quindi. E .

e -,
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THEOREMA XX. PROPOSITIO XXVIL

Omnism parallelogrammoram ad sandem rollum I
neam applicatornm o (o deficientinm figuris purale
lelogrammis fimilibns |, & fimliter pafitis ¢i o ¥
gua a dimidia deferibitar , mazimum 1p .
applicatm , fimile exifiens defeRini. \
.,.,sTrY!Aa Itnes AB,Tecerrurgae bié
fariam in C, & sd AB rectaa 1=
neam ‘applicecur pacidlelogramie
mum AD defictens figark-patalle.
M logramms D B, 6unli |, & firnie
“% litet pofica ei , quasadimidea infras -
" ~ARdefcripts et hoc ¢t a CB. Dico
omnium paratielogr ‘mmoram ad re-
&am lincam AB:applicatorum , 8
deficientivm figuris -pa-allelogram-
mis fimilibus , & fimilirer pofiris
ipi DB, maximumefle AD Apphi~
cetur enim ad re@lam lineam AB parillelogrammum
AF,deficlen: figura parallelogramma FR fimili , & fiml-
fiter pofita iy DB; dico AD paralfelogrammum paralle-
logramwo AF mijus effe. Qroniam enim fimile eft pa~,
tallelogrammem DB paralielogramme FB, clrca, ean®

. dem Qiamerram {unt: (¢) ducatur eorum diamerer DB,

& defcribarur figara . Quoniam igitur CF ett 2quale ipfi
FE, (2)commune arponatar FB ; totum ‘gicar CH rotl
KE ett mquale. Se! CH e agrale CG.queniam, & recda
linca ACipfi CB; (3) erpo, & GC ipﬁ%li zquale erit;
communc anponarur CF: totum igitur AF eft aquile
gromoni LMN quare, & DB hac eﬁ AD paraliclogram-
mam , parallelogrammo ‘AF eft aajus:. Omnium igitu
parallelogrammorum 2d eandem redam Itneam apoli. -
catoram, & deficientium figaris parallclogrammis fimi-
libus, & Gmilicer pofieid e , quas a dimidia-deleribicdr,
maximum eft ,quod ad dimidiam eft applicacum . Quod

dethonftrare oportehat .

. x . ALL.

. ) Exantccedente, (2) 43, primle (3) 36. prmd,




gramme , go i milk am
&5 & abipfa 3R flafcribaguy Smile, & fimilitgr geE'fu'-
A s R IP ]

YT Waeltdls Blom, g
H E G F ALITER.Sltnrarlus AB(e8s

catum fie AL , deficiens figars
LR, & rurf{us ad re&am finem
A B applicecur paratlelograme
mum AE deficiens figura EB §-
mill , & fimilicer pofita ¢i , qum
. adimidiaAB defertbicar, viee
.A b C B lget iph LB . Dico paraliclo.
,A}f '.""’mﬂ‘ ., grh llq;:, AL“;'QM ad ﬁcal-
Ajam el N , majos e araltslogrammo .
K niqn‘ﬁ‘m enim G,:ﬁc efr E,? 6 Irl, cﬁt?:andﬂnfnnt
" glamerrums (1) ipforum diameter EB, & defcribatur
fgura. Bt wmhﬂ Ly nltlﬂe ¢lt LH , etenim F& ipli
.GH oft gqualis 1 (1) erit LR ipfo EK maius 5 eft autem
L.F mquale DL ; (s ) wajus igitut et ; & DL ipfo Bt
-commane appgnatar KD ; e1go tqrum AL tate AK eft
majus; quod epertebat demanftrare , .

(1) 24-hugas. (1) 16.primi, {3) 43¢ ’3]@].

PROBLFMA VIIL PROPOSITIO XXVIIL.

] A3 Astam velam linram dets veBilinee squale pareliele.
grammem applisase o defisiens fignura povalitisgramsns ,
gib fimilis it altrri dada 5 opertes antem datwm voe

;. Bilinewm, el aguale ondumeh, yom

wdins offa d ad dimididm appli
PR 2':”5:4 enifentibus. defe=.
Bitus | @ oo gued & dDvidie,
O cay calapertet fimile
eve.

o &nqﬁdc,m refa linea AJsdatom’ adtem re@ii.

nenm 4-cui qporter aquale ad dataw, refam, lineam

AR applicare o fit C, non majes exifiens eo, quod ad di -

midiam applicacum eR , fmiflbus exifientibus defedti
bia: cui autem oportee fimile deficers fic D.; oporret 2d
datam recam lineam AB; date refilineo C-aquale pa~
raticiegrammam :"l?ne  déliciens figara paraliclo-

s feiph P« Secaiir AB bibariam in

- B

bifatiam in pan@o C, & appli. .

w.
"

e el
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* iph D; (1) quod it EBFG,&
compleatur A G paulleio-
grammem s itaque A G, vel
wqusle et iphi C, vel comae
Jus, obdeterminationsin , &
fiquidem A G £ squale C,
ﬁZum fam erie , quod propo-~
nebatars etenim ad redtam li-
tum' AB dgﬁl ?&il!neo C
mquale  parallelogrammam
™ 'AqG applicarum cﬁnf deficiens -
figura pataliclhogramma GR,
tpfi D tmill. Siautem now
aquale, erit HE majus, quaiy
Cratque eft HE gquale GR;
erge & Glénr‘n Ceft majm;
quoautem GH fuperat C, et
- exceffui -%ualc o Ipfivere D
Emtle, & fimiliterpofitum idem conititvatar KLMN;
€2) fed D eft Gmile GB 3quare, & KM iph , GB fimile
erit; fic igitor re8alinea quidem KL homologa ipf GE,
AM vero ipfi GF , & quonlam wquale eRGB ipis C,
XM ,erit GB iphi KM majus ; major igitur et re&da I
nea GE ipfa KL ; & GF ipfa LM ; ponatur GX squa-
lis KL ,& GO gqualis LM, & conpleatur X GOP paral
lelogrammum ; aquale igitur eft , & fimile GP iph KM
fed KM fimile et GB; crgb,& GP ipfi G eft Aimile;(3)
circa eandem iglcor eft diamecrum GP iphi €85 (s) fic,
Ipforam diameter GPB, & ficura defcithatar. Itaque’
quoniam GB eft aquale ipfis C, KM | gueram QP eft
®quale KM, esic relizuu: 1VQ gnonvon aqualts relique
C : & quoniam OR eft aqnale XS , (5) commane a];gm
tur PB; totum igitur , OB roti XB'efl mquale : fed XB
oft xquale TE, quoniam & latus AE lateri EB; (6)
gnare , & TE iph OB aquale; commune apponatur X§;
ergo totum TS ¢t aquale totl gnomoni IVQ, , alt IVQ: -
goomen ipfi G oftenfus eft mqualis ; & TS igiear ipl G
cqlule erit. Quare ad datamn re@am lineam AB daro res-
&ilineo C wquale paraliclogrammum TS applicatam eft
. deficiens figura paritlelogramma PB iph D fimili, que<
aiam,& PB fimile oftipfi GB;K quod -facere oporiegat .
: - 3 -PRO-

w

L) f!.h’uius.(z);s.h‘ujm.(';) zthujas. (4):6.hufus
(3) a3.primi. (6) 36, primi.




a0 Buchidiy Rlem,
PROELEMA IX. PROPOSITIO XXIX.

.. AddatamveBam lineam date refdi lineo agnale parale
belogrammam applicare , excedens figura paralle.
legramma , qua fimliis fit aiteri data .

1¢ data re@a linea AB , da-

J . tem vero reflilineum , cul
oportet gquale-ad lpfam AB
applicate , 2: C, cai sutem
oportet fimile exeedere, D 3
itaque oportet ad AB refam
lincam daro reQtilineo C mqua-
le parallelogrammum applica-
re, excedens figura parallelo-
gramma fimili D.Sccetur AB
bifariaz in B,-atque ex EB ip-
£ D fimile, & fimiliter pofi-
tam  parallclogrammum  de-
feribater BF , (1) & utriufque
qoidem BF , C aquale, 'ipfi
‘vero D fimile , & {imilitcs po=
fitum idem conftizuater GH .
P ¥ (1) Simile Jgicur efc GH ipfi.
FB. Sitque KH quidem latus

" " hemolegom lateri FL , KG vero ipi FE, Et quoniam

parailelogrammum GH majus efeipfo B, eritredta li-
ne3 KH major, quvam FL, & XG major ; quam EF; pro -
dpcantar Pb,‘i"% ]

iphivero X G egnalis .8 cogpleatuar MN paralle-
lugrammum; ergo MN aquale efr,& fimele iph GH;{cd

GH cft fimile EL , & MN ighur ipfi EL fimileeri:3(3) -

, ac proptereacircaeandem diameernm ¢ft EL ipfi MN.

* (8) Ducatar ipforum diameer FX, & figura defevibarar .,

Traque quoniam GH ipfis EL, C; eft mquale, fed GH el
agusle MN, erit & MN =qualis ipfis EL |, C; commune
auferatur EL reliquus igitur Q iV gnomon ipfi C cft
aqu:lis . Jt quoniam AE elt 2qualis FB |, aquale eric &
AN -parallelcgrammum paraHel gramme EB’, hoc eft
ip6 LO ; commnne apponatur Li
o .. wqma-

(1) 28.hujus (2) 25 hujas, (3)21.hujus. (4):.6“71mj’m' o

A o et g
) .

¢t rotwm igitur AX -

£, & lslflenidum KH aqualis ic FLM , -
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. Qe fit quadrato es AC . (8) !%miiam igitur redan

Liber Sr:iu:. 228

" smyuale el gnomoni QIV. Scd QVI gnomon e wqualis

C;ergo, & AX iphi C erle aquate . Ad datxin ightur 1g-

&am lineam AB dato re@ilingo C mqualé parallclogram- .
mum applicatom eft AX, excedens figura parallelogram.”
ma PO ipfi D fimifi , quoniam , & Ipﬁs;!‘.'l. fimile cfc OB -
(s) Quod feciffe oportebae. .

PROBLEMA X. PROROSITIO XXX,
Dgtam rellom lintim torminatom eaivema , s

medin vations fecare o .
- r‘——]D : —l: ﬁti‘;e&pﬂnéa‘t’amf-
B R . S nava A3 ; oporeet fplam
- AL__E . - AR extrema, ac mudia
_ Metlane fecarg, Dcribatue

®nim ex A B qpidraldm
BC, (1)&ad AC piBC.

¢ A ¢ B squale paraliclogrammum

hidber~ ‘wi applicetur €D, excedens
: figuta AD 1ph BC fimilis
{2)Quadratuth auted eft BT crgo #AD guadratum erite
Et¢ quonfam BC gqnale €CP , commune awferatur CE 5
reliquem igirur BP celifuo AD efr .T)uk‘xefl antem,&
Iph equiangalum: crgo iploram BF, AD Iatera , quz cit
cum gquales angulos, ox centrarla parze £bi iphs uﬁm},
dent 5 () utigitur FEad BD, inaelt AL ad EB; el
avtem FE nqualis AC, (4) hovefc ipfi AB; & ED Ipfi
AE; quare, ut BA ad AE, ta AE2d EB. Sed AB major
eft, quam AE ; ergo AE quam EB eft major. (9) Reds
Hgitor Tinea AB cxrrema, ac media ravione fecaeftin
E, & majer ipfius pertie eft AR 3 quod facere oportehat.,
S ALITER . $itdstareQadines AB, oporretiphm AR
e3trema , ac mediaratiene fecare. Secetur enim AB in
€, ita' ot rectangulom , quod comtinetar AB , BC ;,;pli- :
om
ABC mquale eft quadratoex AG, erit , ur BA ad AC, ity
AC,iad CB, (7) ergo AB refla tinea exiremajzac medis
satione fela eft ; Quod facere oporsebat. i

‘K 32 THEO- -

(I)Q‘G.Qtlml (3 )Ex antecedente- {3) rgehujus. (3)re
primi{s)14.gninci. (8)13.fecnadi, (7)17.bugny,)




ast Enclidie Elem. .
THEOREMA XXI PROPOSITIO XXXXI.

@ reltangulis triangells fiara , gus fit a latese veRum ame
gulum [wbtendente | agualis of ¢isy qua a laseribus
" seitum asgulam consinentibys fiunt , fimilibus, @
* " fismiditer Aeferipria.

Sll manxulum refane
ulom ABC, re@um
abens angulum BAG
ico figutam , qum ficex
Bc uxual(eﬁ'c cis, qua exX
BA, AC fiunt fimilibus, 8¢
fimilicer defcripels . Dacas
; _— wal  tor perpendicularis AD.
AL . 2 . 4 Quomiam igitur fu rifgule
B o . reftamgulo ABC ib angale
1eBo,qui elt ad A, 2d BC bafim perpendicularis du@taele
AD,eronr irifgula ABD,ADC,qug fane ad perpendicus
tarem fimilia roti ABC,& inter de fe. (1) Et quoniam fi-
- ‘mile eft ABC triangulum trlangulo ABD,eris,ut CB ad
BAita AB ad BD; quod cum tres 1¢éle linesm proportios
miles Gne , ut prima ad rereiam , itaerit figura, que fit
€ prima ad eam , qum ex fecunda , fimilem | & fimilirer
defcripram ; (2 ) utightor CB 2d BD , iva figora, que fit
¢: CBad cam, que cx KA, fimilem , & fimiliter dederie
tanz . oadewm, ratione , & ut BC ad CD. ita figurd, que
t ex BC 2d cam, gug.ex CA ; quare, & ur JC ad iplas -
BD . DC,ita figera, qud’ exBCad €3,qua cx BA,AC fie
wiiles, & fin Hlicer defcriptas gqualis aucem BC iptis BD,
DC ;ergo figura, quafirex EC aqualis cle eis yquas ex
BA, AC Sunt, hmilibus , & fimiliter deferipris, fu re-
&angalisigirer erizrgulis, figura, qua fira Jicerere
&um angnlua fubrendente , aqualls ¢fc cis , quaz a late-
.ribns rectuor angubum courimentitus fiune fimilibus, &
fim fiver delcripris; quod demanferareoporrebar.
ALVTENX . Quoniam fimifes figarz {unt in duplicora
satione lateram homolugorum ; (3) figura, qua firex BC
ad eam, qua ex BA, duplicatam rationemn habebic ejus,
- ' > - quame. -

€z) Lhyjuse {2) coul.ubhins. ( ;)' n.haﬁw.}
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quam habet BC ad BA ; habet autem 5 & quadratum en
BC ad quadracum ex BA duplicatam tationem e;ds,
quim BC ad BA ; ¢igo , & ue figura, qua ex BC ad eamy
quz ex BA, ita quadracom ex BC ad quadratum ex RA.
Eadem ratione, & ut figura , qua ¢x BC ad cam , qua ex”
CA , ita quadrarum , quod ex BC ad illud , quod ex CA
quadratum ¢ & ut igleer figura, que ex EC ad cas ,qua
ex BA, AC, ita quod ex BC quadracum ad quadrata, quas
cx BA, AC; (¢)quadratum autem , qued ex BC gquale
efteis, quaex BA , AC quadratis; (5 Jergo , & tgora,’
qua fit cx BC eft zqualis i ,qum ex BA,; AC fiunt, fimis
libus, & fimilicer deferiptis; quod eftendere spottebaten.

Ex has propofitione addd o & [ubtrabl poffant quavis figu~
v# fimiles cadem provfus methods , qns gusdrata adduntwr
& [ubtrabsuntur in fhol. prep. 47, lib.ny

(4) saquintl (5) 42.psimt. ‘
THEOREMA XXif. PROPOSITIO XXXII.

8; dws triamyula componantar ad unam angalum , gqua dua
batera dnodus latesibus proportionalia habeant | Mta wt
Bomologa Intera ipforeim stiam fint paraliels | réli-
qun triangnlorom latera in direllum fibi ipfis -~

conflita exant o

’ Iat duo triangula ABC,
A N o S DCE, quagduo larer;

BA, AC, duebus lateriths
€D, DE propottivnalia hae

- Mane, sc'fic ficve BA ad
A€, 1ta CD ad DE ; paral-
Fela autem it AB pfi DC,
& AC ipfi PE . Dico B&
B - C E iph CE in direBlum effe,

- S Quoniam Tnim AB paralle-

faeft DC, & TnIpfa incidit rea linea AC 3 erunt angoll
alterni BAC 3 ACD mquales inter fe fe. (1 ) Eadem ras
tione 5. & anpnlys COE xqualis eft angulo ACDH; quare, -~
& BACir( CD.. cft gqualis. Et quoniam doo triangas
1a tunt ABC, DCE , unum apgulum , quiad A, uni ame

- : a

— golo
1) ag.primiy




"s Enelidis Elewn,
gulo , qul ad D mquatem habenitia, circnm mgnales autene

" angules latera proporcionatia , quod Gir , ut BA 2d AC, ita
CD ad DE; crit trlangulum ABC rriangalo DCE gquie
angolum; (2) erpo ABC angulus eft ¢qualisangulo DCE;
oftenfus autem efl, & angotos ACD aqualisanguto BAC;

totus igitar ACK duobus ABC, BAC efl gqualis; com-

munis apponatur ACB ; ergo anguli ACE, ACB angulis
BAC, ACB, CBA mquales fune. Sed BAC, ACB,CEA
anguli Yvebus redis funt mquales ; & anguliigitur ACE,
ACB dugbuy ﬁh squates erunt ; itaque ad quandam
£eRam Moot BT,
nea BC | CE nonad eatden parces pofitm , angulos , qui
deinceps (upt ACE , ACB duobus tedtis mquales effi.
.clunt ; evge BU ipfi CE in Mredum erir. (3 ) Siigitur
duo erianguls eomponintar ad onemangulum , qua das
latera doebus fateribsus proportlonalia habeant 4 ira ut hoe
mologa latera ipforem eriam fine parallela ; reliqua trians
galorunt lstera in ditg@lum fibi iplis cenftituta ermnt
Quod demonfirare eporeebat. .

———

(2) o.h;;u. (1) u,pl:lmi.
THEOREMA XXI1iI. PROPOSITIO XXXIIL

o chrenlis aqualibms angult eandom babent vationen , guamw
elrenmferentia, quibus infifont, fine ad sentra | five 43
sivcomfrrentias infifiant. Adbxc antem , &y [eSores,
qulyppd qub ad comtrn [amt coufituti,

. Int wquales circal Aic, DEF ; & ad centra iulden
S iplerum G; Blimcavgnl

1BGC , EHF ad circumfen

ventas verd ;ngull BAC, EDF. Dice, ut cireumferentla -

EC id EF circumferentiom , irsoffe , & BGC !,nl'::-

Kadpan@um i ipla C dumrelts tic |

SURE—
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; Liler Sextus, s
ad angulem ENF ¢ & angulum BAC ad angulym EDFs
& adhuc {e@orem BGC ad EHF fellorem. Ponantur
enim.gircomferentiz quidem BC zqoales quotcumque
deinceps €K, KL ; circumferentia verd EF rurfns
=quales quotcumque FM, MN ; & jungantur GK, GL,
HMiHN . Quoniam igitur circumfrrentin BC,CK,KL
Inter fe funt mquales , & anguli BGC ,UGK , KGL ine,
ter {c mquales erune : (x) quornplex igitar eft circumfes.
gentia BL circumferentie BC , totuplex oty & BGL.
angulusanguli BGC. EademPatione , & quotuplex efl
citcumferentia NF circumferentiz EF, rotuplex , &
EHN angulus anguli EHF . Si igicur zqualis e/l BL cir-
cumferentia circumferentis kN , ®-angulus BGL ans

‘pulo EHN enlegqualis, & fi circumferentia BL majes
eft circumferencia EN , major erit & BGL angulas ane,
galo EHN | & fi minor, minots quatuor igitur exifien-
tibur magnitodinibus, duabus nimiram circumferentiis
KC , £¥ ;& diobus anguls BGC . EHF , fumta [ane
circumferentiz quidém BC, & BGC anpoli wque mul-
tiplicia , videiicet circamferentia BL, & BGL anguluss
circumferentim vero EF o & EHF anguli mque maltipli.
12 ;" nempi circemtcrentts EN, & angelus ERN ; ate

ue oftenfum et 6 circumferentia BL fuperat circum

crentiam EN , & RGL angulum fuperare angulum -

EHN, & fizqualis,aqualem, & fi minor , minorem
efle. Ucigicur circumferentia BC ad L ¥ circumferens
tlam , itaangolus BGCad anguluni EHF. (2 ) Sedus.

BGC angulus ad angalum EHF, itazngulus BACad .

EDF angolum ; (3) uterque enlem urrinfque eft duplus;
(4) &.ut igitur BC circoumferentia ad circumferentiam
s -

A&

E” 27.tercil.  (2) corolr.lem,quinth ™ -
_+(3) g5 quinti,  (4) aouertiis '




Y ) Rwltdis Elem, .
ER, ita & anputat BGC ad angulam ERF , & angules
FAC 2d EDF angulum ; quare in circalis aqaalibus ane

_gult eandem habent rarionem , quam circumferenting

_ quibus infiftant, fivd ad centra , fivd ad circumferentiam
Infiktant. Dice Infuper , & ut RC circanifeventia ad
circumferenttam EF , jta effe (eQorems GBC ad RER
fefiotem . Jusgintur enlm BC ,CK , & famtis In cirs

_ tumferentfis BC , CK pundle X , O, jungantar , & BX,
XC,CO ,0K; itaque qupniam dag s GG duibms

€G , GK aquales funt , & angolos xquales continent;
erit, & bafis BC bafi CX squalis; smquale igitureft | &
@ BC criangalum triangulo GCK . ( 5 Et quopniam cir-
camferentia BC circumferentie CH eft wqualis, & re-
liqua circumferentla,qus complet totum circolum ABC
wguslis eft reliqum, qum eundem circulum compler ;
qtfare | & angalus BXC anguto COX cft mqualis; fimilis
igitar eft BXC peteio portioni COX , & funt in equali-

_ busrc&is lineis BC, CK ; qum autem in mqualibus redtis ;
Jineis titsicsulntonnpereiopes , & Intor-fe aquples |
fuhe ; ergo pértio BXC eft mqualis portloni COX Telt !
atrem , & BGC eriangulam triangulo CGK equzle: &. |
totes ightur {e&or BGC totl fedori CG K squadiserir.s |
Eadem ratlese , & GKL fetor nuhgtei forom GKC,
GCB eft qually, tres ipitar fe@ores BGC,CGK,KGL,
siquales funt inter fe. Simitirer, & fcttores Hi F HFM,

= HIMN inter fe (ont mquales ; quotuplex igitur eft LB
clrcumferencia circumferentia BC | totuplex eft, & !
GBL fedvr fe@otis GBC. Eadem ratione, & gmnu,;lﬂ |

g

—-

A . e

'—(?) 4 prinals . . . .
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- sit elrcamferentia NE circamferentin EF, fotuplen
efe , & HEN feftor feQosis HEF ; quare R ciscumfes
rentia BL circamferentim EN clt mqualis, & fe&
BGL nqualis eft fedlori 1 HN , & fi circumferentia B
foperat circamferentiam EN , {uperac, & BGL fector
felorem EHN , & minor miner. Quatuer igitur exie
{tentibus magnitudinlbus , duabus quidem FC 1 EF cige
cumferentils , duobus verd feftoribus GEC,FHE, fum-
ta {ant c?ue maltipliela, circumferentin quidem B(
& GBC feQerls , circumferentia BL , & GBL f{edtora
circomferentim vero EF , & feétoris HEF ague mule
tiplicls eircumferencia EN , & EHN fellor , arque
oftenfum eft fi BL citcomferentia fu'(pérh circomfes
rentla EN , & fe@orem BGL fuperare {e&torem EHN;
& fi ®qualis , mqualemeffe; & i minor minorem: eft
ut BC circumfegentla ad circumferentiam EF,

igitur
ita feftor GRC ad )&F fectorem « Qued oltendere |
, oportebat « » -

'

COROLZARIA.

: 1., Perfplensm oft, at fo-
8o adfeBovem 5, Hacfean,
guinm ad angslsm o
3. dngulsis centri BAC of
ad guatwor reflos , st avcme
BC, cuiinfiftle, ef ad fo.
tams circumferentiom . Nam
wt BAC angulus ad angalum
veRBum BAF , ita avens BC
“ad guatrantim’ BF , erjont
angulns BAG ad gusiuy ree
. C o dtes, tta arens BC ad quainer
qnadrantes, Do of adgotams civenmferentiom .
3+ magnalium circutoram avess IL s BC | gqui agnales
fubtendunt anguiss ,’ “five ad centra , wt 141, BAC , five
a4 peripherias, o} O, K funt fimsiles . Arenitnime IL of - {
4d (wam peripberiam; ut angulus 1AL, fed BAC ad gustany
85 ; f1d us angulas BAC ad quatuor vellos , itu cft arens-
BG ad [uam pevigberiam . Evge arcws IL adfuam prighes
viameft , wt avems BC ad fusm , ¢ groinde inter fe [wot.
Fmiles arcus }44 ,BC. -
4. Daa

o
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248 Baslidis Elem. Lider Sestas,

& Dua [emidiamesri 4B, 4C 5 & concentridls elrem.
5& asferauns fimilos avems o patet ex antecedentd covols
ario. ) -

5. Segmenta BRC , IOL ; qua angnlos capiunt aguss
les ROy fimilia funt. Nam arems BC , IL ¢x corellas
;lo sertie funt fimiles , € idre eriams fimiles aress CK B,

Ole « .
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