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© Explicatjondes Principes.

57

E s Principes font ceux, defquels on ne peut rendre
722 raifon : Car, entant quils font Principes, il n’y arien
¢ @" deuant eux. Partant és difciplines onles met com-
3.5k me chofe qui de foy mefme eft congnae, qui n be-
foin daucune preuue, mais qui eft le fondement des preuues.
En Geometrie ily en a de trois fortes : Definitions, Deman-
des ouPetitions, 8 les Notions de 'efprit. Quantaux defini- -
tions , nous ne¢ les pouuons pas naturellement & de nous me-
{mes conceuoir de premier abord: mais,quand elles nous font
spropofees,nous y confentons volontiers , nous induifant i ce
la nature de chaque chofe. Et pource font elles appellees hy-
pothefes par quelques yns.  Mais les petitions ; encor que de
plein faut nous neles comprenions, 1 eft-ce que:les oyans,
hous fesaccordons aiferment, la raifon le voulant ainfi, Et cel-
lés cy ordinairement fuyuent les definitions. Quantaux No-
wions dele{prit,il n'ya fi-grofierny fi lonrdaut,qui ne les com
prefine: : Celuy donequi. ne: pourra gemprendre les defini-
tions &bes peritiens , eefuyla fefl pas ¢apable de poyuoir
rien apprendré: car perfonne ae fe met d; debatere daucune
kchofe, que premierement onne {oit d'aceprd quelle chofe eft
~eclle. de quoy ondebat , & qu'on n'accerde.ce qui neceffaire-
mént depend de caguielt aceordé. Mais qui:peregoit les No-
- §f0n5¢un le! pcutdlnew@ﬁtaﬁgfiiQtlé msﬁnq«du {cnscqmmgn;

Yiew o T T S a aufi

, T

RS



2 ELEMENTS D'EVCLIDE, .
aofli sappellent elles Notions de I'efprit.Pourquoy eft-ce donc
quEuclide metles definitions deuant les Notions, veu qué
les Defmnitions font aucunement obfcures: Cela fe-faic; dan-
“tant que , combien que les defmitions ne foyent pas fi claires,
fi eft-ce que les chofes qu'on definit, (¢ prefentent les premie-
res deuant nos yeux, & partant defirons nous de les congnoi-
ftre les premieres. 4 fin que la martiere dela fcience apparoifle,
Puis donc quen.Geometrie les Notions de lefptitregardent
les quaatités, il a falu definir les Q uantités , & leurs efpeces, a
fin que nous euflions ou €xercer les notions de l'efpric. Leur
ordre donc eft tel:

DEFINITIONS

%, E poin&t elt ce qui n’a aucune partie.

~ La Geometrie confidere les grandeurs, &
" {celles finies. Mais pource que les parties des
Vg ’grandeurs retiennentla nature & la denomi-

lighes:cellesde Ta'luperfice, {uperfices: & des corps, corps: au-
trementla fubftance des chofes feroit vague & confufe:) la
Geoimettie , enitant, par rout, l'infini ( car I'infini ne fe peut
enleigher,) a voulu commencer par ce qui n'arien plus ﬁmpl{c
que {0y : & c'eft ce que nous appellons Poin. Cac puis qu'és
chofes externes on peut reprelenter aox fens quelque (ihf{é
wefpetit , ilefoivanfi raifonnable quon peuft donner alin-
telle& quelque chofe gui neuft ri€ moindre dc' fb)t‘.'-lLe Poin&
donques en Geornetrie, eft 3 peu pres ce que I'Vnitéeften A-
rithmetique. ‘Cat comme 'Vafté cft aux nombres comme au
licu de matiere & d’8rigitie Jaquelic Vaité toutesfois n'eft pas
nombre:ainfieftie Pdiﬂﬂ:{&f@ﬁ&o{t des grandeurs,encorgue
le Poin ne fofs pas gtandear.Or eft-og vae chofeadmirable,
que combien que le poiné heregoyue point de divifion, il ¢t
toutesfois degrand poids ,non feulement en la Geometric,
mais aufli €n toutcs chofes. Car enidiedcherche detoutes cho-
fes, nous ie confiderons guafi ‘fienautre’que le Poin&, C!m
s - : : o - Cerc
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PREMIER LIVRE. 3

Cercle nous cherchens prineipalement le centre. Les gran-
deurs nous les finiffons, nous les mefurons , nous les divifons
par poinéts: Tellement que trouuer le poindt,n’eft autre quiac-
teindre au but ou Lon afpiroir. .

Platon appelle Ihypoftale ou fubfiftance des poincts , dia-
mantale , ou de diamant, c’eft a dire eternelle, ftable, ineortu-
ptible,& qui eft tousjours de mefme: dit que I'Vniuers {e tour-
ne tout autour d’iceux , & fe meut auec allegrefle routa l'en-
tour, Ce font les atomes dEpicure, qu'il dit eftre femence de
toutes chofes. :

Or Euclide definitle poiné par negation , par ce que nous
ne pouuons venir a ce qui it treflimple , {inon en imaginant
quelque chofe qui ne {cit aucunement grand, feauoir eft, qui
ne loir ny long, ny large, ny e{pais.

Quelques vos diftinguentle Poinét davec le Signe,en di-
fant que le Poind eft ce qui eft au milieu de la figure : & le Si-
gne ce quieften Pextremité , ou ailleurs quau milieu. Mais,
fans faire cas de cefte curiofité, nous vfurpons & P'un & lautre
pour vne mefme chofe. Parle perpetuel cours du poinét en
longueur nous eftimons que la ligne fe fait, laquelle fe definic
ainfr: ' -

2 Laligne eft vne longitude fans aucune latitude.

La Ligne eftla premiere des grandeurs , quia vne des trois
chofes que le Poin& ne peut auoir, A fcauoir la longueur. Car
en cefte definition lefpaiffeur eft comprife fous la latitude,veu
Aque rien ne peut eftre efpais fans largeur.

* Come donc de pluficurs Vnités fe faic vh nombre ,ainfi ne
fe fait pas la lignede plufieurs poifi&sadjouftés enfemble,mais
bien de leur flux ou cours continuel. et én cela differe le Con-
tinu d’auee le Difcret,pource que le Continu fe diuvifc fans fin,,
fans toutesfois qu'on vienne jamais jufques au poin&, comme
en la quanticé difceete on vient jiques i linité.

3 Lesconfins, ou extremités des Lignes, ce font

poinéts. I e B

- Laligne fort dun poin@ , & finit emvn poin@. Maisicy e
urewuevadoute ; commeiikfc peut faire que les poin@s foyent
' S a 2 les.
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4 ELEMENTS D'EVCLIDE,

les'extremités de la ligne , veu que la circonference du cercle
ne femble avoir nulles extremités. A vray dire les poinéts font
dits eftre les extremités de la ligne qui et terminee : Or les
poindts ne peuuent terminer la circonference, d’autant qu'el-
le n'a point d'extremités. Que fi on luy baille des extremités,
on neles pourra defigner quauge des poinéts , ou du moins
auec va feul, qui tiendra place de deux.

4 Laligne droite eft celle qui clt egalement eften-
| due entre fes deux poinés.

Ceeft la generale definition de la ligne droite, laquelle fe
peutaufliadaprer a la ligne qui environne le cercle,ceft A dire
qui le cloft:car Platon Ia aofli renu pour droite,appellant obli-
ques celies qui font comppfees de ces deux : Cé ‘que nous en-
feignerons plus probablemét en la quinzieme propofition du
troifieme liure : car il vy a rien plus egal ny plus mignon que
le Cercle. Toutestois par tout Euclide diftingue le droit d’a-
uec le rond ou circonference , ce quaufli nous obferuerons, 3
caufede linftruion. o

Donques la'ligne droite eft le plus court chemin depuis vn
poin& jufques aTautre : ou, comme dit Archimede , la plus

- ' courte deslignes qui ont mefmes extre-

ATEN mités.Comme par exemple,du poinét a

' au poin& ¢, je tire la ligne droite 4 B ¢;

- s _ mais il fe peut tirer vne infinité de cir-
[o}

B2 ~ conferences,telles que font A p c'& AEc.

-~ Or comme la;ligne eft produite par le continuel flux du

oin&,ainfi, menant laligne en trauers, la Superfice fe forme,
qui eft aini definie: » o

sy
.....

. 5. Lafuperhicie'a feulement longitude & latitude.
A la Superfice defauttun des trois'que 1ds folides ont,a f¢a-
uoir P'efpais ou profond. Quelques-vas ontdit que la Superfi-
cie cftoit l'extremite du Corps, L
. Er combien qu'il femble que le Poiné,la Ligne,# Ia Super-
ficic , hé fe puiffent corfprendre que Par Fenvelgtintne , fans

quiils [oyent déBi&; ny Guils fe puiflent appeecusic: fi ef-cé
. . j : { ‘aue
» b qu (=11




 PREMIER LIVRE. 5

qu'en la hatute dcs chofes chacun d'iceux a qui le reprefente.
Car les Poinéts font rcprcfcntcs par ces petits corps indiuifi-
bles qui sentrejouént aux rais du Soleil : les ngncs par les rais
mefmes : & les Superfices par les ombres , qui jamais ne vont
fous terre ; ou bien aux couleurs, felon I'aduis des Pythagori-
ques. LesPoinés donc font dcs atommnes , les -Lignes fontla
matiere,& les Superficies la forme : & de celles cy fe forme le
Corps, qui elt long, large, & e(paxs

6 Les hgnes fontles extremités de la Superﬁcxe

ey fe prefente le mefme doute, qui fe prefentoit parldt des
extremités de la ligne : fgauou' eft , pourquoy Euclide dit que
leslignes font les extremités de la iuperﬁcxc veu qu'une feule
ligne termine la fuperficie circulaire : mais qui aura bien pris
la folution que nous en auons donnee cy deflus, s'accordera
aufliaifemenc a celle cy : car la fuperﬁce ronde, en quelque fa-
gon queelle fe diuife , fes excremités fe trovuetont eftre des li-
gnes.(Or ladinifion de la fuperficie ronde fe fait,ov par le dia-
metre , ou par toute autre ligne entrecoppant la citconferen-

e.) llyaura toute mefime raifon , patlant des extrémités du
Corps, quily a des extremités de Ia Supetficie.

7 La fuperﬁcm plane ou Plame,cﬂ: celle qui left ega-
lement eﬁcnduc entre fes lignes. i

.
"c’?' )
H - amat sl 1 .---.-, .

% Cefte deﬁmnon dela fuperficie plaine
fe rapporte ala definitio de la droite ligne.
"Dongques, quand la ligne droite s’applique
egalemét fur la Superfitic, ceft ddire quand
elle s’y peut accommoder diverfement en
. +;; qhelque lieu que cefoit,celle la sappelle Su
pcrﬁmg plamc - comume, par.exemple, fi.en
la ﬁlperﬁce ABC D, fa hgqc AE, dcmeuram fixé au poinct a, cft
pourmence parles poinéts ¢, ¥, b; 6 tellethent queelle fe répo-
{e fur ladite fuperfice égalcinctrt; & la racle tellement, que pas -

vn poinét ne furpaﬁ'c jufques dce qu “elle foit parucnue alali-
neas,

it **%ﬁmhﬁ@mmm@ citpiilatioyoft differen-

- a 3 . te

+



é ELEMENTS TEVCLIDE,
tc de la fupetficie plaine,¢omme la circonferenee differe d¢ la
droite ligne: . - ~ : :
8 Langle plan, eft inclination diine ligne a lautre

fus vn plan, lors que lefdites deux lignes fe touchent,
fans toutesfois eftre continuvees lune au bour de lautre
en droite ligne. |

Cefte-cy cft Ia vulgaire definition de [angle,que lesanciens
ont donnee:laquelle nous declarerons micux fur la quinziéme
Propofition du troifieme : car elle eft aflez claire & tolerable,
jufqua ce que nous foyons arrinés la. Ce pendant toutesfois.
nous definirons ainfi implement langle plan: -

L’angle plan, c'eft I feFion de dews Iig;tes- en v plan.

Car n’y ayant point de fe&ion, il n’y a point dangle , com-
me nous prouucrons lors que nous ferons laarriugs.

9 Or quand leslignes quiforment Fangle, font
droites, lors lariglefe nomme rectiligne.

A Céme,fila droi-

te ligne- a8 coppe

Ia droite ligne ¢ b,

c ® lors fe forment les

angles reclilignes
o - aBc & aBD:mais
files angles fontformés de deux lignes courbes ,.ils font auflt
appellés courbes:f dune droite & dune courbe; ils font nom-
m¢s mixtes. | o : |
10 Quand vne droite ligne tumbant fus vie drai-
te ligne faitles angles dune parc & dautre egaux en-
femble, chacun defdics angles eft droit: & laligne, 31
tumbe ainfi, eft perpendiculaire. fur celle fup qui dle
tumbe. - 7 S I »'._,-: i R
Langle droft eft par aucwns. ainfi defini 24




PREMIER LIVRE. | 7
cft egal 3 laucre angle joignaat quela mefmeligne afaict: Mais
nous (  fin dhonorer aoffideiquaternaite ) dirons que dangle
droit eft la quatsieme pattic de lisiterfedtion de deux lignes
droites. Quand doncla ligne coppant lautre ligne ne panche
ny ¢a ny 3, lors f faic langle droit. .

I ,L’angle obtus, eft celuy:qui eft plus grand que
le droit. e

12 Langle aiga, eft celuy quieft moindre que le
droit. ’ '

Les trois efpeces des angles rectilignes font exprefles & ai-

'~ fees i voir 2t centre din cercle douplu-

“fieurs demidiametres fortent. Car au cer-

cle a3 ep, quiaEpour centre,les deux

demidiametres E ¢ & E D, tirés en droire

£ ® ligne , font le diametre entier ¢ b, fur le-

quel fe dreflancle demidiametre E A, qui

diuife le demicercle cap, & le diametre

- ‘c p,parcgales portions,il fait les deux an-

gles A £ c & A E D, egaux, & partantdroits. Mais 8 £ tumbant

far ta mefme c D, & coppant inegalement le demicercle, fait

langle B E D obtus; fcauoir eft, plus grand que le droit, comme

compris par vne plus grande circonference : mais les angles

AEB & BEC, fontaigus, pource qu’ils font moindres quele
droir, & compris fous moindre:cireuit. -

Et ne faut quon sefimerueille, i nous employonsicylecer-
cle,auant que nous ayons.defini que ceft quecercle:car le cer-
cleeft lapremiere & laderniete des figures , prouuant tout,&

~commode pour tout enfeigner,:cotmme nous dirons fouu
sn nos demonftrations. Aufli eft-il le principal enfeign
~ ahples: carleurquangité fo prend fulon les portiopsdelacir-
' cosiference; comimd maltitenant ndusauons il voir. -
- Ordeicdltepofition de droit & non'droit , onpeut voir le-
ftav & condition-des chofes.: var ikn’y #quiune feule conftitu-
tionde fangle droit ymais de taigir& de lobtus yil y ena infi-
sies alnfiil n'y 4 gquinlfeu)-moyen debien viure , 8cla voye
quicogiduird la verittyof vaique (inalks ¢ellessqui stn clon-
[ - i ’ gncnl‘,

LA
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8 ELEMENTS DEVCLIDE,

nent, font innombrables. . . U ,
Quelques vns ont debattu, fi langle eftoit quantité ou qua-
lité : car entant que langle eft egal ou inegal, ils veulent qu'il-
foit quantité:mais entant quil eft droit,obtus, ouaigu, ils veu-
lent qu'il foit qualite. Mais moy j'eftitne entierement que lan-
le fe doit confiderer comme quantite : car mefmes , entant
qu’il eft droit, obtus , on aigu, fa feule mefure fe confidere, ce
qu'aufli les definitions des trois efpeces declarent, qui fone
prinfes, delegal, du moindre, ou du plus grand. Qui en vou-
dra d'anantage, il fe pourra exercer en larecherche du Predi-
cament : car ce neft pas icy ou je veuille efire Dialeéticien ny
- Phyficien. -

Mais:il y a bien plus grande difficulté enlaforme & confti-
tution de langle , quel il eft; & en quoy il confifte, Car ¢e que
quelquesvns ont dit, que fangle eft partie de 14 fupetficie, neft
pas probable. Car ainfi on fereit de langle le Triangle , en ti-
rant vne troifieme ligne: ce qui ne vient pas 4 propoes. Les au-
tres veulent qu'il foit enfemble & au poinét, & en laligne, &
en la fuperficie : mais cela aufli engendte vne-plus grande re-
cerche : car quantieme pattie d’iceluy fera au poinct? quantie-

- me i lalignequantieme a la {uperficie2Que fi cecy seflongne
de la verité , quelle fera la fituation de langle  Car fi nous di-
fons qu’clle confifte feulement au poinét, ou tous les angles
ferontegaus, ouily aura inegalité entre les poinéts. Le pre-
mier repugne ouuertement3 Ja verité,le fecond ne femble pas
‘'saccorder auec laraifon. De méfmes ne pourra or dire, que
Iangle foit feulement en laligne, ou en la {uperfice. - -

" Mais on pourra ainfi foudre ce doute dmon adpis.Ieft bi€
vray que langle confifte en-vn poin& , mais ceft Jinclination
qui le fait plus grand ou plus petit. - Laligne coppantia ligne
faitbien langle : mais poursant langle neft pas: partig.de la li-
gne : commeaufli les lighes ne font pas ;pargies de la. fuperfiz
cie, combien que la fuperfice ne puifle eftre fans, lignes qakla
terminent. ‘Partantlangle ne fera pas pestion-de la fyparfice,

- pource quil la eloft.En quoy certes on pent voir,quede poiné
dela fetion eft prefsé& comme renduplus eftroje:par lagac-
fure de Linglination. \L# poin@ ferasil dane quantité : Wenny.
Garcequimefois intelleR 3 1acpu & aselidrafiipitespesit, il

iV c - ne
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i-w ne le peut plus diniferzmais cela nempefche pas qu'il ne le puif
~ {e prefler. & contraindre.. Exa finquon ne penfe pas que nous
difions chofes repugnantes il faut penfer quen la Geometrie
le poin& ne fe confidere pas commie vh rien , mais bien com-
me quelque chofe. Et comme nous menuifons l'unité en I’'A-
rithmetique , ainfi faifons nous le poin& en la quantité conti-
nué: A fin que cedont tout eft produit nous puifle aufli bailler
la reprefentation & I'image de tout, {cauoir eft , du droit, de
loblique , du long , du large, & du profond. Puis donc que la
'Gcomgtric_ nous reprefenze lanature,comme aufli elleen eft
le miroir,péfons, que comme en lkangle phyfique, deux lignes,
quelques deliees quielles foyent, ne fe peuuent entreéopper, fi
ce neft que fune sencline fur lautre au poinc de la decufla-
tion, ainfi enla fe&tion droite deslighes mathematiques, le
poinét eft aucunement quarre: en fobrufe il eft plusimoufle:: &
en laigug, plus prefle & plus eftroit. Ces chofes font comprifes
par lintelleét , lequel ne sarrefte jamais finon auecla nature:
tellement qu'il ne ceffe damoindrir le poindt, jufqu’a ce que la
ligne tumbant foit faiGte vne auec la couchee:Quid donc l'in-
telle& prefuppofe que le poinét ne fe peut aucunement partir;
ilentend qu'il ne foit ny ligne, ny fuperfice,ny corps. - Mais
quand il eft pargenu 3 langle , lequel a toute autte confidera-
tion que les autres quanticés. alors il veut partir ce quau para-
uant il auoit juge indiuvifible : 4 fcavoir, (commeé nousauons
dit vn peu au parauant) i fin que ce donteft produite la quan-
tité, fe refente auffi de [a nature de la quantité. Et telle eft no-
ftre opinion touchant la conftitution de fangle.  Cefte varia-
tionde poin&nousa fore travaillé,pour nauoir trouné perfon-
nequi y cult pris garde. que fi quelcan y a pris garde, il nkna
rien ditjufques icy. Es dilciplines celi eft bien enucloppé, qui, -
quoy qu’il apparoifle, ne peut routesfois recevoir demonfira-
tion. Siquelcuna quelque chofede plus probable que ce que
~ jedis;alabonne hewre : Bemoy, emmesrecerches’je he me
;. propofericdautre quela veried. . - ¢ uonifid

I s PR I S S AT fIA;dJ‘i ) |

13 Terme,ou extremit,elt [a fin dachaque chofe.,
®ource que les poingts font les termes des liznes & lesi-
yource q Pibits font les gnes ,

gavesdes fuperfices, 8 ok fapecfices desgorps, & qu'it paslera
- - ) b e
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10 ELEMENTS PEVCLIDE,

incontinentde la ﬁgurc termmce,ll a voulu definir que ceftoit -
quc terme.qu cxtrcmnte, a fga"uou, la fin-de chaque chofe.

14 Fagure, elt ce qqx gﬂ: contenu fous vn , ou fous
plufieurs termes.

Le ccrclc et compris-dans vn fcul terme.a {cauoir dans vae
{eule ligne , comme nous dirons incontinent : comme auffi le
corps fphenquc eft contenu dans vne feule fupcrﬁcc Toutes
autres figures ont pluﬁeurs termes ; comme le Triapgle, le

uadrilatere,& autres figures planes : comme auffi le Prifime,
le Cube,la Colomne,la Pyramldc, & les autres folidés,

Mais il fcm}blcra, peuteftre , 3 quelcun, quEuclide loit icy
dautre aduis quil neftoir ay parauant, quand il a dit que la fu-
pcrﬁcne effoir terminee de plufieurs lignes, & non dune feule:
mais.on confidere aucrement le cercle comme cercbe & autre-
ment commg fuperficie, . Car fi le cercle et divifé, pas vne de
fes parties nefe peutapp&llcr cercle : mais les parties de la fu-
pcrﬁc:c sappellent aufli fuperficies. - Pren doncainfile fens de
cefte definition : que le Cergle, entantquiil eft de forme ron-
de, eft comptis, dans vne ligne : mais engant quil eft fuperfice,
il peut eftre comprins dans pluficurs hgncs,amﬁ comme nous

laugns i enfeigné. =
Ou bien, nous dirons,& mieux , que la (upcrﬁcc fe tcrmme

par vag ligne, ou bien parpluﬁcurs

S 15" Cerdle; eft vné figure plane, conterite. par vne
feule hgne laquelle S.LPPC”C Clrconﬁ:rcncc. En icelle
lxgrm y avnpainct;«daquel toutes les hgnesdmltcs
tirees ala circonferénce font egales. - o» .-

6 Orce pom&la sappcllc le centre du cercle.

; Ceﬁcudeﬁmum da molccﬁz foft cong-nﬁé : cat: cllc cnlen-._
gne {on affe@ion,ou, comme lan dit, fa paﬁfmn Quedigpelg
cun defire auon luy expofe Ia fation ou creation du

;frclc,{é-
lon la defiliitfon'de 14 {'phére qu Encli&c’donne i l%n iemeé li-

urc,cllefcraaam{i cantaThe

c‘em{e eﬁ i trave on tm&g« d.wgm hgnedxémi aymt 'v,mdw
exty

-




PREMIER LIVRE. ' . 1
extremises fixe, & menee tout. an sowr fiusivn plan.Jufgu s ce qu'el-
le vetourne ba.mefme dan elle acommience i effre meneeo.

Comme fi on commence i mener en
rond la ligne a B {ur le poin& 4, depuisle
poin& s, par les'poinéts ¢, b, & E; julqu’a
7 ce quielle {oit faitte derechefld mefme li-
/ .gneas,lecercle BCDEfe tronukra de-
{ctit. Par cefte defcription fe trouue fort
S -2 bien exprimee toutela proprietédu eer-
cle. Carée pointfixea, ce fera le centre :1a trace ou veftige
que fait le poin& B mobile conduit tout 2 l'entour, fera la cir-
conference. Bref toute laligne « 8,ainfi menee tout & lentour,
defcrit la {uperficie que rious nommons Cercle.” Etde lail etk
clair, que toutes les lignes , quifortent du centre, fontegales,
veu quelles viennent de la trace ou veftige dune feule ligne.

Il n'et pas befoin, que perfonne fe tranaille a recercher, le--
quel eft le premier, ou le droit, ou le rond : mais fi quelcuneft
contrifnten dire fonaduis,il en jugera bien & en Philofophe;
s'il dir qne tousdeux ont mefme commencement:: car le cer-.
cle tourné en rond engendre ce quon appelle droit. A fefprit,
iln’y arien' de premier ny de dernier. Mefmes a grand’ peine-
noftre penfee peut comprendre que les poinéts ayent efté de-
uant les lignes, du les lignes deudnte les {uperficids , ou les fu-
perficies deuant les corps. Comme, entre les Philofophes, di--
re quel'Vniuers ayt eu commencement , cela pafle’la capacité
denoftté entendement : de direaufli qu'il aye toufiours efié,
cela paffe toute admiration,Mais nous tafchérons autant quil:

‘nous fera poflible, de traicter le tout par ordre,& le reduire en:

art,le plus judicieufement qu'il nous féra poffible. . Car lordre:
eftla guide la plusafleuree pour traicter & apprendre les difci-
phinies. > Ceftevatieré des ehofes nbusexerce , enlaquelle ce:
nous‘eft’aflez diccommoderia coffféttuke A lufage. Car que:
pouuons riéds faire par are és chofes ique'Nature a fi exadte—
mientifaittes ! bl que‘peut noftre eritendement comprendre,.
ldr§ qhenouéngépn& herdinemrent d@slth@fgs-qu} fontema-
n‘ccS‘ du'tiel, Le! é&fré’i&‘ﬂdﬂ ¢, 'priemant on erigine de foy me-~
@é’féﬁibﬁ’prﬂﬁ‘cnﬂ.d’lﬁ&t‘dﬁ =H.eft infitHi, & toutesfois fem-

: o b oz blabs
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blable 4 ce quieft fini : il contient tout, comme trescapable:
quileft, & routesfois il femblereceuoir aucunement quelque
chofehorsdefoy. Mais, Dieu aidant, nous philofopherons
vne autre fois fur cecy plus aulong.

17 LeDiametre du cercle,eft vneligne droite, paf-
fant par le centre, laquelle aboutiffanta la circonfe-
rence de cofté & dautre, diuife le cercle par la moicié.

Quand laligne A B, en la figure precedente,, eft paruenue 3
D, poin& oppofire, il {e fait vne feule ligne B A b, laquclle eft
le diametre du cercle , lequel il divife en deux parties egales.
Ce qui premicrementa eft¢ appercen & prouué par Thales
Milefien,lequel appotta la Geometrie ’Egypte en:Grece.Car
fi la ligne, qui pafle pat le Centre, ne dinife le Cercle en deux
parties egales, les lignes, qui seftendent du centre a la circon-
ference, ne feront pas egales. _ _

 Audemeurant, Diametre, & Dimetient,fe difent du cercle
& du quarre; voire mefme.on fe fert du mot de diametre , en
parlant des quadrilateres,fans efplacher curienfemeét les mots:
combien que le diagoné conuienne mieux aux quadrilateres.
Laxe, ou effieu, eft pour la {phere,8& autres corps folides,com-
me pour le cone, cylind;c, &‘pyramid.c. T o
18 Le demicercleeft,la figure qui eft comprife en-
trele diamette & la moirié de Ja circonference.
19 Lafe@tion, ot portion de cercle eft, lafigure
ui eft recranchee du cercle entier par vue ligne droi-
te: & elt cefte figureplus grande ou plus petite que le
demicercle. - - eiEe ot e e
AL ..  Aucerdeascprry,chacune desdeux
| figures 3 A F & B D F, qui font formegs par
\ laligoes ¥, qui pafle parle centre, & par
7 la ligne courbe quelle fouftend ysappelle
e 4 _demj gercle. -Mais parlaligne ¢ 8, gui ne

.. e

B~k ca -

Nt ot pafle paspar le cenue , & para eirconfe-.
.57 . renceqguelle coppe, {efontles deux figus
, ‘ 1es




PREMIER LIVRE. . , 13
res inegales :fauocir eft c a £ plus grande que le demicercle,
& c p e moindre.Et chacune d’icelles sappelle Section de cer-

_cle. Chacuneauffi des circonferences c A &, & c D E, sappelle
arc, & laligne droite c  sappelle vulgairement chorde.
Toutesfois ces deux definitions n'eftoyent pas proprement
de ce lieu,mais pour le troifieme liute : fi nousne voulons dire
que-tous les Principes fe doyuent traifter au commencement
de tout I'ceuure : combien qu’Euclide a mieux aimé les diftri- -
buer par chaqueliute. Et partant repete-il cefte derniere au

. troifieme liure, Apresle cerclefe definiflfent les figures recti-
lignes. : '

20 Les figures recilignes font celles que lignes
droites contiennent. - - ( ‘

. 21 Lestrilateres, ou detrois coftés, font celles que
trois lignes droites contiennent.

| La premicre des figures re@ilignes., ceftla trilatere. car par
ladefinition de la droite ligne,deux lignes droites ne peuuent
faire vne fuperfice, & par confequent ne peuuent faire vne fi-
gure. car dun poinét.a vn autre poin& il n’y a quiin feul traic
droit. La Quadrilatere eft la fecorrde en ordre,
" 22 Les quadrilateres, ou de quatre coftés, font cel-
les qui font comprifes par quatre lighes droites.
,-, Les quadrilateres sfaccpmr;‘l\odenc aux dé’g}onﬁratiops Geo
metriques , auffi bien que les trilateres , a caufe deleur fimpli-
cité : ceft pourquoy on les définit.entre les Principes. Mais
celles qui- furpafient le rodibré de quatre , {e traitent auec
plus dobfcurité, - " e el i
23 ‘Heamultifateret; ou'de plifiduts coftés, fone
celles quifont comprifes par plus-de quatre li gues.
- woede VT YRR P I R A

R e i KRt

Je nombee des fignees seftilignes of infini. Elles preanent
leyr.denamination {elngle nombre de leurs coftés : Mais on

les appelle multilateres,

.7 .
PR i

&'uvti, m general, . -
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14 ELEMENTS DEVCLIDE,

24 Entreles ﬁgwrcstrﬁa:tenes le triangle equrlatere. '
eft celuy qui a trois coftés egaux.

25 E (}Ifofcele eft celuy, quia deux coﬁcs egaux,
& le tiers non.

26 Le Scalenceft celuy qux cft contenu entre trois
coftésinegaux.

¥ DParcestrois dernicres definitions les rrois efpeces de trian-
gles font expofees, dchuellcs la premiereeft lcqmlatcrc cat
legalité€ de toutes parts, eft plus ﬁmple & plus aifee a con-
gnoiftre. La plus prochaine egahtc, ceftcelle quia deux co-
ftés egaux,{ouftendus par vne bafe inegale.-Et ce triangle sap—
pelle Ifofcele. La troifieme efpece eft, celle qm nena quun
egal,cefta dire,de laquel
le tous les trois fontine~
A . ... gaux, LesEquilateres fe
: ) baﬁlﬂknt toufiours du-
" ne mefme fagoti: car per .
(R pct‘ucllc‘mcm les angles.
- - diiceux font egaux: mais:’
" les angles: des Hofceles-
& des Scalenes f’crdiucr-:‘

ﬁﬁent en infinités de fagops.y
‘Ack 'f'nan le Equﬂateﬂc B, c, ' & D, f’om H'o&clcs &’. 1-: F,.
G,[ontgca'léﬁ P }k:) .A.s Eﬂ-‘ l U »‘wus .

27 Entre lésﬁgufbs trilateres; 1c*criang1e rcd:angle,
eft celuy quia yivangle droit. = .

28 Ambl,ygonc 2 ccluy qui 2 yn ’geéie obtus,
ou mouﬂ’u : ok iy

29 Oxygone, celuy qui les a roys tois gigus. .

3 Ifofeele, 8w Scalencfont re&anplesrp lfmﬁzcle,?n Scna-’
lene, font amblygones: & . Equilatere, c Tofcele, & ¥ calcnc,
font oxygones,- L’E@ﬂaﬁ:‘ra c&pcrge‘tuel‘lcm‘bnf Ol;c. '
Lis avtres efpeces pcuuent Eftré redal és,‘ambﬁ’ 53353& o

xygoncs- ! "’; FERA ST .)a * o ahh: it 4; (4
' Agrcs,

o




PREMIER LIVRE. 3
Apres les trilateres fuitlagenerale divifion des quadrilate-
res, entre lefquels le quarré eftle plus parfaict.

30 Entre les figures quadnlatercs,le (Larrc eft ce-
luy qui eft re&angle & equilatere.

31 Celuy qui duné part eft plus long, eft bien re-
Ctangle,mais non pas equilatere.

La figure quadrilatere A ¢ b, de
laquelle le diamertre et A D, cft
quarree, compofee de deux trian-
_ gles ifofceles retangles Ao 8 p &

¢ » G ¥ ac¢p. Maislafigure EFG H,dela-
quelle le diagone eft 5 5,eft pluslongue dune pare,& eft copo-
Iec de deux tnangles fcalenes reGtangles, E FH & EG H.

A B X

32 Rhombeeft vne ﬁgurc quadrilatere, equilatere,
mais non reGangle,

33 EtRhomboideeft ccﬂe s qu; ales coftés oppo-
fes egaux, & les angles opposes, egaux: : mais nc& ny
equilatere, ny equmngle ’ :

Le Rhombea les quatre coftés egaux,& les deux diametres
inegaux, comme il fe void en ce quadrilatere A Bc.p. Ila auffi
deux angles oppofcs egaux & obtus, fcanoireff 3a c&BD €t

, &les deux autres - oppofés aufli

MM egaux, mais angus,a {cauoirac o
[ FAsp,
=\ e Rbhomboie 4 les deax do-
fiés oppgsés egaux. Comme en la ﬁguxc EF G H,les deux co-
fleser& cn opposcs fort'cgaux entreux : & fes deng EG &
PH a&ui:i demx quastcux. Engecy eft-il fémblablean th;@oc,
que cux diamesres: foncinegaux, 8 ‘lesbb les

saiiﬁntcgaux,hgvnsoipms ksmmg: : g :

34 Les: a.utrqs Q:,a.d;ﬂatcscs ;sagpcllcm Txapczcs,
Qutahleaes. F T ROLAT i i g 2

.
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. .En ceux-cy iln'y a aucune certaine
@ ' egalité : mais leur conftru&ion eft me-
flee: parrant font-ils desteiglés : come

il fe void és deux quadrilateres A & 5.

35 Paralleles ou llgncs cquxdll’cantcs {ont,celles qui
eftans en vn mefme plan,& allongces duncofte & dau
tre tant quon voudra, neantmoins jamais ne fe joi-
gnent enfcmble .

Quand vneligne droitc, coppant

x

_ des lignes droites, eft egalement al-

A G —2 fife fur icelles, ou que fur icelles elle

c : ' o encline egalement, fi que les angles

&l — des fetions foyent entreux egaux,

¥ ~ ceslignes coppccs font parallcles ou
equidiftantes,

Comme, filaligne e ¥ coppe les deux
\ lignesaB&cp aux pom&s ¢ &H: & lan-
-} gle Ac e fe tronucegal afangle cuG : les
-} deux lignes A B & c p feront paralleles: car
de quelque cofté quon les allonge, ;elles he
fe joindront jamais.

"Les hgncs auffi des cercles font appellees paralicles, lots
qutelles font irees fus vn mefme centre. Comme les deuxcir-
conferences A B.c & D EF; sirees fus vn melme. cenm G font
cquxdxﬁantcs emreues.

R
P

DEMANDESa oV PETITIONS

3 Din Pom& jufqua hutrc tirer voe hgpe droite.

uelque part que foyent aflignés les- dewxpoins , il sen<
tcn%_ lils dg;(argex?c toufipurs.cilte cn vn.medme plan: parant,
deluni lautre il y a quelque chemin qui eft fort conpt: - Don~
ques depuis le pomg A jufques au poiné s, on ng peut nier
quon ne puiffe tirer wng- dreite ligne *& ainfi depaisa’ jufques
& C. Et pource que par ‘mefme raifon 3 &ckmen vo melﬁw
) . p an, ,
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,_Aplan, il S'enfuit, que quelques trois poindts

‘ 2t qui Fcptcfcm:em, ils font toufiours en vn
A<} ~mefme plan. Etdliceux fe fait la fupcrﬁcxe

: triangulaire, telle queft as c. Ettelleeftla

¢ liaifon des chofes : car le binaire encloit le

ternaire , & le ternaire le quaternaire , voire & le fenaire : veu .
que chaque poin& tient la place de deux.Le quatrieme poinét
fera fepticme & aduentif. Pactantspour faire Ja fuperficie, on

napas befoing du.quatricme poind, attcndu quele fcnaxtc eﬂ:
nombre parfaidt. :

2. Continuer vnedroite ligne finie tant qp’il en fe-

rade befoing

H ne fe donne point fi grandc quanmc, quine plus grande:
nc [e puifle denncr : ny fi petite, quon n¢n puifle donner vne

A s < moindre. Donques perfonne ne niera, s’il:
neft indocile, quela ligne as ne puxffe -
fire eftenduejufquesac

3 Deﬁ:ﬂre vn cetele fusvn centre, & de telle inter-
: . ualle quon voudra..

Ia fuperfice plaine fe peut eftendie in-
.~ Bniment de tous coftés : comme de tout
pom& fe peut tirer vne ligne 4 tout autre:
~ poib® : fi quil faut conceder quon puifle
_ deferire va cerc(e. de tout tel interualle:

quc ton veut:

-4 Tous angles droas fem egaux entreus..

Cefle] petition depend de la.dixicme:-
dcﬁnmon Carlangle droit f fit, quad
> 1 gngd droite tumbe § djeulai-

L relnent fus vne dutré , % ! dx;: e, quandi
j Jelle eft ¢ lemcm; aﬁiﬁ: for glle Orceld

’ 'ﬁ de airement’ par le _,ntte du cer--
Commc aw wck‘ 8% D, les deux.

e  Diami’
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Diameres qui fontawpoin& &,pardflent ledit cercle en qua-
tre quadrants , defquels chacun fouftend vn des quatre angles
qui fontrau poin& & :lefquels angles font -egaux , car ils font
droits. Y -

s Quand. vne ligne droite-tumbanc fur deux li-
gnes droites, fait les deux angles interieurs,. qui font
diin mefme cofté,;moindres que deux droits;ces lignes
eftans allongees, en fin fejoindront ‘diPcoftt que les
angles font moindres que.deux droits. ‘

Comme (i la droite ligne & r,rombant {ut les droites lignes
AB & c D, & les coppant aux poinds ¢ & H , fait les deux an-
les intericurs 3¢ H & DHG, pris enfemble’, maindres que
deux droits, lesdixes droites lignes a 8 & c'p fe joindront du
cofté des deux poinéts B & p. car fi nons imettons s ¢ perpen:
‘ diculaire 3 ¥, les angles qui font 3

N ]i - 5 fontdroits. Soitdoncp 16 maindre
' quun droit: p 1 panchera fur E¥du
/‘/’. coﬁé,dc E.. " Dongques langle p ng
c ] B mbindr’c'quc'lh(nglé D HF, parla con-
¥ “+1-yerfioh “de ladixieme dehnition, &

partant moindre quiin droit : car s'il eftoit egal, ils feroyent
rous deux droits, par la mefme definition.  Mais nous pofons
icy le contraire. Donques, 2 caufe du Pan?:hc’mcnt ouinclina-
tion, ¢ b prolongee en fin fejoindra a a’s: & ce-dantant que
les deux arigles ¢ H & p 16, font moindres que-deux dfoits.
Mais cefte petition fe pouuoit mettre entre lesdefinitions;
car elle expofe que ceft que ligne non parallele , comme la di-
xieme definition definit les paralleles.  Elleeftoitconchee en
tcrmes de Theoreme, nous fauons reduite én petition.
. e 3 [ IR :,..; s
e e i B i IR .
NS T T OONEQ YRS - YR TV
 NOTIONS DE LESPRIT. |
1 Les chofes qlt"ufont égaks a V;n &;\cfmj ont aulli
S iegi - GET IR NG~ I .
G&%l.c? entreglles. " el L S .
';;sl{J > ) 7 2 Si
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2 Sia chafes cgales on ad;ouﬁc chofes egales, le
tout feraegal.. :
3 Sivous oﬁ:ez chofes e‘*galcs de chofes egales, ce
qux refteraferaegal. = |
4 Siachofes inegales vous adjouﬁqz chofes ega-
les, le tout fera- mbgal |
"5 Sidechofes megales vous oﬂez chaﬁes egales, le
‘tefte ferainegal.
6 Les chofes qui font doublesa vn mefme , font
egales entrelles. O
7' Et eelles quifont'la moitié dunmcfme,fonr ega-
les entrelles. :
8 Cellesquife re(femblententrclles,fom aufli ega-
les entréelles. ~
9 Letouteft plus grand que ﬁz pamc
10 Deux ligncs droites ne peuucm: enclorre vae

fu Perﬁ cie. - {,
Cés dxiomes font fi clairs , qu’ils nont : befoin daveune de-
monftration. Toutesfois quelques vns ont misle dernier au
rang des Petitions : & non pas du tout fzs raifon: car il fent
Ja'nature des Petitids , & vaen fuitede 3 efinition dela droi-
‘tchgnc,comme janous auons dit. Mais nous n'infifterons pas.
g ! dcﬂ'us Car & icy &la ilala force dun Prmcxpc trescongnu..

DeJ Hmot/:e/i Demonitration ,.Probleme , é'
‘ T/oeoreme

A ?Hy hcﬁ: .eAwnt- qtieile appamcnt i ¢ uaidé,
Z¥ ceft 1é ﬁnbje& oule fondement du difcours. Tl neft
= pas neceflaire quelle foit reellement ¢ fufllc quelle
LRFP foit probable: fealemét Iadfimeiric-birgutelle ne mer-
tesicn dabfiirde enauant. Commesd on'éft daceord quune
ﬁgw\dimegalcimgm%, &qut delion vien--

c =z ne




~ les figures formees,leyms propricecs&c affeions,voire qui
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ne a argumenter, cefte egalité, ou inegalité , fora l’hypothc[c?“ e

delaquelle on ne fe peut departir pendant quon argumente.
Lademonftration les Dialeiciens lappellent , le Syllogifme
qui face {gauoir : 3 {¢auoir , qui de chofes fort prouuees fait fa
conclufion. . Et cefte demonftration prend fon origine dela
Geomerrie. Qui plus eft, toute prewue , qui nous meine i Ia
verité, et Geometrique. Tellement qu'il 2 efté dir trefuerita-
blement , que nul ne (gauroit diftinguer le vray dauec le faux,
s'il net bien vers¢ en Euclide. Que fi quelcun recerche cu-
ricufement , pourquoy en la demonftration des propofitions
ne fe fait voir laforme de fyllogifme , mais feulement y appa-
roiffent quelques membres concis de (yllogifmes , que ceftuy
14 fgache, que ce feroit contre la dignité de la {cience, 6 quand
on la trai&e i bon efcient, il faloit fuyure ric 4 ric les formules
obferuces aux efcholes. Car’Aduocat,quand il va au barreau,
il ne met pas fur fes doigts ce que le Profefleur en Rhetorique
luy 2 di&e : mais il seftudie tant qu'il peut, encor qu’il foic fort
bien recors des preceptes de Rhetorique , de faire entendre
qu'il ne penfe rien moins qua la Rhetorique. Ainfi, en I'cen-
ure geometrique,veu que nous ne cherchons rien autrc,ﬁno_g
dattaindre juftementau but que nous defirons, nous difimu-
lons entierement la figure du Syllogifme. Laquelle toutesfois
{i on vouloit recercher, elle fe pourroic exprimer aun vif des
preuucs Geometriques. Mais nous retranchons ces chofes, la
repetition defquelles cngcn&tcroit non feulement defdain,
mais aufli obfourité. Ce queles perfonnes dejugement con-
gnoiftrontaifement parmiles demonftrations. Or les conclu-
fions des demonftrations ce font Problemes & Theoremes.
Les Problemes comprennent la naiffance des figures, leurs
fe&tions & additions , & generalement tout ce qugn propofe
de faire en larr. Etcomme en la Philofophic-on appelle Pro-
blemes quelques doutes quon nous propofe 4 examiner & fou
dre : ainfi en Geometrie nous appelions Proklemics ;des cgn-
fruétions prinfes exaGement defare , dofquelles font prodii:
tes les fpeculations on Fheoscmes , lefjnels accompag

lafcience & font.conyme atsackés i icelle : carils confiffent

en la confismation des puwpepees .eomme jes Froblemes on
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1a conftitution des figures, Enfomme,les Pn:oblcmcs {ont com
me certaine maticre & pradtique de fare, de laquslle les Theo-
remes font la forme & la» meditation de la fcience.  Euclide a
bafti fes Elements geometriques des vns & des autres, fclon
quils pouuoyent fun apres faucre feruir 4 fon ceuure: & ce auec
meilleur ordre, que perfonne nauoit fai avant luy.Car ny Ar
chimede, ny Ptolomce, ny aucun augre des anciens, ne fe font
point aftraints a fogdre : pource qu grand’ peine {cauroit on
donner les inftitutions geometriques fi enticres , quil-ne s’y
trouue du defaut, ou du fuperfly, ou quelque manquement en
ladifpofition. Carla Geometrie nourrit vne pcrpctucllc ma-
ticte de meditation. - Mais nous remettrons cecy 3 vne autre
fois, Maintenant deliberons nous de fuyure Euchde comme
no[’cre gmde & Capxtamc SRR .

PROBLEME PREMIER
' ‘PROPOSIT.ION, PREMIERE.

%

£ E_(crxre vn'Tnangle cquxlatcre fus vne li-

‘), gne droite donnee.

A " Fairevn tnangle, on toute autre ﬁgurc fus
, ¢; & vne ligne donnee.,.ceft de ladite ligne donnee
R Tos G faire va. des coftés de ladite figure,

ABfoitla hguc donnee. Ie venil fur a Bdefcrirevn triangle
equilatere. Sur lecentrea, dela longueur de a3, je defcris le
Cercle B C.DE, patla troifieme Petition, Deérechef fur le cen-
tre 3, & ds b mefne langueur ou cfpace B A, je defcri lautre

mekmmie. leslenk, cercles. sgntecopperont en deux
BERTI o r&s,i@guoﬂ gng.&c,veu que
| demidiamerre AB.off commun &
3. a0 Jesdeux..- Donques, pRr la prc-
o mPemm,{dqs,dcux yom 's ou
Loy s lwrramites q& gﬁulgues afunedes

wd TR exgmple, 3
. .3 G Je
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: o - € jetire les lignes ac & Bc. Iedis
- ‘donc que le Triangle aBc,baftifur
_, laligne a s, eft equilatere. '
Car, puis que a B & a c font tirces
du centre A 2 lacirconferéce s ¢ p&:
. 5 par la definition du Cercle,& du Cé-
tre,Ac feraegalea aB. Derechef, puisque B A &8 ¢ fone ti-
rees du centre B a la.circonference A 5 F c, par la mefme defi-
nition Bc fera egalc 3sa. Donquesac & sc font chacune
egales 2 A B,& parcant,par la premiere Notion,les trois lignes,
AB, Ac & BC,feront cgales entre elles.  Parrant le Triangle
ABC, dreflé furla ligne a B, fera equilatere, Quieftcequ’il
nous faloit faire. , _

Euclidea dextrement conjoiné la premiere & plus fimple
figure avec la derniere & plus capable, 2 fcauoir le Triangle a-
uec le Cercle: car lufage de lun & de lautre et infimi:du Trian
gle, pour fa fimplicité : du Cercle, pour fa petfe&ion. Ora-il
feulement fai& mention de 'Equilatere,pource que cefte efpe
ce de Triangle eft toufiours de mefine, & vniforme, a caufe de
legalité des coftés & desangles. Il'alzifsé les deux autres efpe-
ces, & fcavoir I'lfolcele & le Scdlene,pource que d'icellesily en
avnecinfinitédefortes. - - . o T

Toutesfois je ne lairray. pas i dire , que le Triaggle fofccle
cft de grandiffime vfage : car puis quen la Geométric prefque
-tout fe preauc par lequalité & par le droit , & queiequalite de
deux , fuflit pour demonftrer-vn tiers , toutes lesgmonfira-
tions qui fe fonta laide du Triangle equitatere slesmelmes fe
parfontaufli par lfoféele. - Or Ifofeele peus eftre seétangle,
ce qui ne fé peut jamaistrouuer en IEquilatere. Erpuis que
les Triangles ne fonit rien autre que moitiés' de Quadrilate-
res,PIfofcele peat cftre la moiti¢ du' Quavé,.ce qumjamais ne
peut eftre TEquilateic /qoi feulementeftda moitiédmR homs
be. L’Equilatére-d bien celd de pid ppcucllcment

fes trois angles font egiai:BUbIMB{cglf nen peur auoir que
deux egaux. Aaffi kes v ' 1que ce foit¢quilate~
te, font toufiours egavkauy ahglsseluMutre cquilacere,encor

“que les coftés de fun iyt plus geddls du plus petiss que ceux.
des antres. Mais-eéla-s i les.demoniisdtions. Le
o [ princ
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rincipal vfage d= I'Equilatere, ceft aux folides : mais pour les
{uperfices il eft prefque nul , i ce neft pour infcrire des figures
dans le Cercle, ou encores on ne le eonfidere point avtremeét
ue 'lfofcele.  Pour ces confiderations nous navons point
voulu laiffer Jappendice de Champaigne , en ce quil prepofe
de drefler va Triangle Ifofcele fur vace ligne donnce.  Mais
quant 3 la-pofition du Scalene, nous fauons mefprifee , com-
me inutile quielle eft. ) o
Dreffer wn T viangle Ifofcele fus voe droite ligne donnee.
Demeurant la defcription de 'Equilatere comme elle eft,
allongeons lalignedonnee 4 8, jufqui ce que de cofte & dau-
tre elle rouche les circonferences des Cercles aux poinéts p &
F. Lors fur le centre a,auec Jalongueur de a ¥, foit defcritle
Cercle ¢ u: & derechef fur le centre B, auec lalongueur de
B b , foit defcrit va autre cercle DG K : lefquels deux Cercles
' sentrecopperot en deux poinds,

G
i fcauoir ¢ & H, tout de mefmes
A quen la defcription cy deflus.
N Donques, des poin&s » & 8, je

x tire leslignes Ac & B, le dis
que le Triangle A 8c , drefsé fur
la ligne a B, eft Hofcele.

Car puis que leslignes a3 &
~ R A p{ontegales , veu quelles font
toutes deux tirees du centre i la circonference : & de mefings
B A & BT aufl egalés, les deux a.p & B F,feront auffi egales en-
erelles, par 14 prémiere Notion. Partant adjoufltantla commu-
né A 8, par lafcconde Notion a r & B b feront egales. Maisac
éftegale 3 a ¥ : car’ toutes deux viennent du centre d la éircon-
ference,partant ladite A ¢ fera egale 4 B p.- Mais 3 G eft egale 2
BD,parla definition du cercle & du centre. Donques lés deux,.
AGCE 8T, feront chacabeegiles i 5, & partait egales entie
elles , par la premiere Notion. Puis doné qiie 'c%‘a“ciiﬁ}c"‘ eft

plus grande ucA:}, (‘ggénrp,g,{;}plusﬁgrapgpﬂggzba;)lg Trian-
c. i =

gle s 3¢ fénalfolc equ oit faire.
2. 5 PROBUEME 3. - PROP O-SLTSON . {1.:..(

: Du&m&ﬁm ',»g!cnvneih@ﬁdw "E I e,quiffoifn"
13402 : o egale
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egaleavne lrgnedonnee

Seitle pom& donné a,& la droite hgne donnee s c.le veux
du poind a tirer vae ligne, qui {oit cgale 2 ladite 8 ¢. Faccou-
plelune des excremités delaligne B c auec le poin& a , A fga-
uoir lextremite c, txram:, par la ptémiere Petition, la. droxtc li-
gneca. Puis furle centre ¢, & de le-
ftédue de c B, je defcris le Ccrclc BE B,
. par la troifieme Petition.Que fi fa cir-
conference pafle par le poin& a, jay ce
que je voulois : car, patla definition du
centre, c A feraegaled ¢ . Queficlle
paffe ailleurs, je drefferay fur ¢ a le tri-
angle equilatere A ¢ p par la premiere:
propofition, (ou bien v Ifofcele , fuy- -
uant ce que nous auons 13 adjoufté : car il n’importe pas, moy..
cnnant que A D & ¢ D, coftés dudit Hofcele, foycnt egaux) du-
quel Triangle equilatere jeftendray le cofté o ¢ jufques au
poiné& k de la circonference. Alors fur le centre b, & de le-
ftendue de b &, je defcriray vn.autre cercle EFE : & eftendray
le cofté pa )ufqucs au gom& E dc ladxtc cxrconfcrcncc Ie dxs
queaFeftegalednc.

- Car Ics denx ¢cB& CE font egalcs, veu que chacunc vaadu
centre i la circonference. Auffiles deux, pE & b F;par mefme:
raifon, (cron; egales.Mais D c & p afont egales par la conftru-

‘ &ion, veu qutelles (ont coftés du ‘Triangle equilatere, ou bien.

de Ilfofcele, cqmmc lon voudra Sidonc nous oftons b c &
DA cgi[c c;l' DE&DF cgal,es, ¢ E &AF, qpn rcﬁcmntlf’cront
cgalcs ar'la tfoxﬁct’nc N!otxon. "Mais nousauons monfire que
BC cﬁox; egile 3¢ x. Donques B € & A ¥ feront egalcs dladite
CE: & artant egales. cntrelles, par la premiere Notion. Don-.
quesa u%)m& A nouslauons urcla hgnc F Acgalc aJadxtc B G
Ceq,n €Rke, T T A

Ji‘(')ﬁ‘ i vted L S
PR’UBBEME "’“f’RbPOS’rfI’bN L’

" Deux ligties dtpltes mega!c&e&ins dm&s, o&cr '
dﬂaxplwgmndsvmbgu@@alaﬁa@l sspetite: |

B l
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Soyent Jes deuxlignes megalcs A B & c p:defquelles A B foit
laplus petite. le veux Cde D retranchcr vne pamc qui foite-
gale a Jadite o B.
Au poin& cje tire E ¢ egale a ladi-
B -te A B, par la feconde Propofition. Et
{ur le centre c,& de l'intervalle de c &,
je defcris le cercle E F 6 : quicoppera
» laplus grande c b en quelque poinét.
Quiil lacoppeenr. ledisque creft
egaleaas. :
Car elle eft egale 4 la ligne ¢ E.Mais
speft cgalc aladite c . Partant, par la premiere Notxon, CF
fcra egale a a B, Ce qu'il faloit faire,

A

THEOREME 1, PROPOSITION IIL

* Side deux Triangles lun a deux coftés egaux a
deux coftés delautre: & les angles contenus par lesdits
deux coftés egaux, aufli egaux, la bafe de lun fera aufli
egaled la bafe de lautre, & le refte des angles de lun,fe-
ra aufhi egal au refte des angles delutre. Brxcftout le
Triangle fera egal atout le Triangle.

Soyent deux Triangles, AB ¢, & pE F: de lun defquels les:
deux coftés foyent egaux aux-deux coftés de lautre :fgauoir
eft, le cofté ' B egalaucofté p: & le cofté a c egal au colté:
pF: & langle a foiregal langlc i Yedis que la bafe p ceft -
galedlabafeer, & langlc Balangle -, & langle ¢ dlangle F::
Bref tout le Tr:angle egal atout le Trian gle..

o ». - le mettray le Triangle aBc furle-
Tnangle D £ F : tellement que langle-
' & tumbe fur langle b , & le-cofté s fur
e coﬁe DE, & &¢C i'ur oF Tellement

= " que, par la luiGtieme Notion , les-an-—
glesny lcscoﬁes ne furpafleronepoint lun lau{rc Car lcs deux.
poin@s s & c-tumhbetonrfurlesdeux e& . - Exginti la hgnc. -
Be-tumbant for Ia~hgtge ¥,feraegale 4 elle 8 par mefme rai--
fon'lingletn egal 3 : Tangl "-B,*&langle cd ?lﬁnglc ¥rbref tout le:
d Trqangg
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» Triangle 2 tout le Triangle,veu qu'ils
font ainfi femblables entreux.Car fi la
ligne B¢ ne saccorde pas avecla ligne
EF, quoy queles poinéts B & ¢ saccor-
dent auec les poinéts £ & F: mais tum-

be au dedans du Triangle, comme la ligne 5 ¢ F:oudehors,

comme la ligne e H F,deux lignes clorront vne {uperficie,con-
tre la derniere Notion. Donques les deux Triangles asc, &

D EF, font egaux cn tout & par tout. Ce qu'il faloit demon-

ftrer.
Cefte cft la vulgaire demonftration de tous les Interpretes,

o

fi toutesfois on la peut appeller Demonftration. Car fi la fu-
perpofition des lignes & des figures eftoit receué pour preu-
ue, toute la Geometrie feroit farcic de telles applications: & 2
grand peine {e rencontreroit il vne-Propofition , laquelle ne
fe prouuaft en cefte maniere: Car jala feconde & la troifieme,
que nous auons demonftrees,fe pouuoyent ainfi prouuer. Car
s'il faue tirer 3 vo point donné, vne ligne egale 3 vne ligne
donnee, ayant transferé ladice ligne -audit poin& , lafhaire fera
paracheué. Exencor que lapplication foir plus tolerable que la
fuperpofition , fi elt-ce quen la Geomerrie elle neft point re-
ceué. Qui plus eft, il n'eft pas permis de tranfporter vne ligne,
afin que felon {on eftendue nous défcrivions vn cerele, fi pre-
mierément on na tiré vne ligne egale. Autrement la feconde
feroit du tout fuperflue, Aufli,siil faut dune grand’ ligne en re-
trancher voe moindre, que faudroit-il faire autre, finon met-
tre la moindre fur la plus:grande, a fin deo rerrancher ce qui
excede: Mais combien cecy eft efloingné de ladignité dela
Geometric, je le Jaiffe juger a ceux qui ontlentendement de
comprcn&rc la force & lenergie de la Dcr_nonﬁrat_ion. ,%c
férons nous donc jcy ;4 fin dexempter Euclide dune meritce
reprehenfon2Car il ne femble pas gue ce Theoreme fe puiffe
prouucr. par fi peu de Prbggﬁ-ginglsiprcccdjemegf' ().n peur, fe-
lon mon jugement,aller g devant de cefte objeltion parice
moyen,a {gauoir cn difant,que ce Theoreme cft de foy ficlair,
quit na befoing daucung preyuciains I¢ fays tenir agrang des.
definitions.’ Car quid nongepmumsngoas A difcourir de quel- -
que chofe , cefie chofe lisnousientie tacicemignt au cerucau

| T a par

B ¢ E

~
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parla definition. Ainfi ne penferay-je pas que fiel,xx angles
foyent egaux,i je ne congoy que c’eft que | ega’hte (fla,ngles. A
quoy regardant Euclide ,il avoulu ;\)to.pofer l'egalité des an-
gles, & par mefme moyen la definir,a fin que nous euflions ce
Theoreme pour vne definition. Car nul ne {gauroit expliquer
plus facilement I’égalité des angles, que s’/il difoit que deux
angles fe font egaux , quand les dct)x coftés qui contiennent
" vnangle , font egaux aux deux coftes qui en contiennent vn
autre : & que les bafes,qui lient les-coftés,lont egales. Caril eft
certain , que langle eft tel, quelt lovuerture ou dilatation des
lignes qui le contiennent : & que cefte ounerture eft telle,que
eftla bafe ou ligne quiles accouple. Et, pour le dire plus ou-
uertement, langle B a ¢ eft ainfi grand, queft I'efloingnement
delaligne a c de laligne aB:or ceft efloingnement eft ainfi

’ ’ .. grand,comme le nous ex-
hibe la ligne s c. Mais ce-
. 1a eft plus clair aux Ifofce-
-} les.. Soyent donc deux I-
folceles,aBc& DEF:defs
quels les deux coftés de
- = lun, o8& A c, foyét egaux
avx deux coftés de [autre, DE & D F: & que langle A foit egala
- langle . Evayant pose les centres aux poin&ts A& b, {oyent
defcrits deux cercles : le premier felon lefpace a B, lautre felon
pE: Le premier d’iceux paflera manifeftement pars&c,&
lautre par les poin&se & F: veu que AB& A ¢,& DE & E F font
egaux, fortans.de coftt & d’autre du centre. Or par la defini-
tion des angles egaux, lesarcs B c & £ F feront egaux : Car la
grandeur des angles fe defigne par les arcs des cercles qui pal
fent par lextremité des lignes qui contiennenriefdits angles,
Ecau rebours , angles egaux , & comprins fous lignes egales,
fouftendent mefmes ci,r.eolnfcrem;csf - Car, puisque les efpaces
Bc&EFfont egaux, il eft forccqu"ils[oyem enclos par egales
droires lignes : car la droite ligne eft le chemin le"plus coure
dun poin& & fauere. Etauec mefme raifon,par la recerche des
coftés & des bafes, nousjugerons quelle fera la grandeur des.
angles. Pourquoy eft-ce donc.quEuelide a mis cefte Propofi-
tion.encreles Theduenies, & non enureles Pfincipes Pource
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quelle monttre auoir comme vne efpece mieflee de Principe &
de Theoreme. De Principe, pource quelle confifte au com-
mun jugement delefpric : de Theoreme, pource quen icelle
il compare Triangle a Triangle, Pour ces raifons Euclide Ia
mife entre les Theoremes : principalement pource quéellea
pluficurs chefs:& le Principe doit eftre fimple, & comme nud.,
Outre ce, que de ceft axiome , comme dun trefriche fonde-

-ment de demonftrations, ploficurs Propofitions sen{uyuent

de prefque femblable facilité & jugement, lefquelles il neftoit
aucunemér conuenable de mettre au rang des Principes,quoy
quelles {oyent tresnotoires. Car il faloit que la Geometrie fe
contentaft de peu de Principes. Mefmes, plufieurs Principes
font fupprimés expres, 4 fin que-la multitude n'en fuft onereu-
{e: Et ceux, quifont exprimés, femblent feulement eftre ex-
primés pour exemple. Nousadjouftons 2 celd,que {uynant la
loy de Geometrie, qui de petits & bas commencements sefle-
aea des merueilleux progres, il faloit quele premiet Theore-
me fut facile, aisé, & qui de foymefme fe prefentaft aux fens.
Nous ne prendrons donc point la verite de_cefte propofi-
tion dailleurs, que‘du cornmun jugement : & eftimerons que
metere Figures {ur Figures,eft quelque ¢hofe de mechanique:
mais les entendre, celd fent fon-Mathematicien. Mgintenant
donc, puis quil eft confeflé que deux Triangles font entre
eux equilateres, il eft force de confefler , quientreux aufli ils
font egaux. Car legalité desfigures ne fe peutcongtioiftre par
plus cuident tefmoignage , que par legalité des coftes. Com-
bien que legalite des cercles {e definit par leurs diametres:
mais non pour autre raifon , finon que la ligne oblique ne fe
[aifle pasfi aifement manier comme la droite:de laquelle nous
prenons aifementla mefure , & par icelle nous faifons compa-
raifon des obliques entre clles. - : e T
ue fi-pour quelque confideration cefte fuperpofition fe
doitadmertre , elle fera beaucoup. plus tolerableen la fagon:
qui senfluit. - R T TEears
Demeurant la conditiondes deux Tridngles A c & DEFy
je continueray £ b julquesau poiné ¢, par la premieré Peti--
tion, & mettray D ¢ egaled a B, pavlafeconde Propofition.

PO - v

. Continbant sufli ¥ v, je siptseay. b Hegale i wd, @lers forle-

poiné& -

.... B : -
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poin& b je defcriray deuxcercles le.premier de lefpace de pe?d
, le fecond de lelpace de D m.

- Le premier d'iceux paflera
manifeftement par le poin&

E,puis que EX p G fonrega-
les. Lautre paflera par le
poinét F, pour la mefme rai-
fon. Maintenant du pom& D
jetire laligne droite b1 ju-
fquau poinét &, laquellc fans doute paffera fur 0 . Car fi elle
patloit dchors, comme p ML ou b N 1, deux droites lignesen-~
clorroyent vne fupcrﬁce contre la derniere Notion, Sembla-
blement du mefme poin& b jetire la ligne px : laquelle aufli
ferafaicte yne mefme aveclaligne o¥, &en finla lignet xti-
ree, {era faicte la mefme avec E r. Or maintenant il eft touc
clair,que laligne b L eft egale i la'Tigne pc,& partantala ligne
A B, tant par la con‘ﬁru&ion'quc’ par la commune Notion: &
auffi que laligne px eftegalea lalignc DH,onAcC:& langle
L D K egal aufli alangle ep ¥, voirele mcfme & partant egal
alanglesac: & quel c(pacc coprins par les lignespL & Dk,
eft entierement egal A I'efpace comprins par les lignes an &
Ac.Mais l'efpace L x eft clos par voe ligne egale, voire toute
vne auec laligne e r. Donques l'efpace B a c {eraclos par vne
hgne egale a lahonc g F. Partant 5 ¥ fera eg&lc asc. Ce quil
faloit dcmonﬁrer _

Deceqai aefté dedui& font evidents les autres chefs du
Theoreme:(cauoir eft Iegalité & des autres anglcs entr'eux, &
des deux Triangles. Etne faur pas quon feface i cioire, que
en fune & cn 'autre fagon y 2 toufiours mefme applicition de
Triangles. Car c’eft autre chofe de tranfpofer les Triangles,
&autre chofe de demonflrer parle femblable & par I'egal. Car
ccﬁe demiete preuhe depehd de I’oﬁicc ducercle.

P THEQREME 2. PROPOSITION ir, o
gﬁ‘  Lesangles, clm font ila bafe des Trlapg‘les Ifo ['ce-
 les, fons egaux entrkux.: & ayant allongc-egden ent les
l!gtIeNim abeumﬁmnﬂgbaﬁé s tangles qui feront

w 3 - Afous -

it
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{ous la bafe, feront auflt egaux entréux.

Soit le Triangle A 8¢, duquel les deux coftés aB & 4 ¢
foyent egaux. Ie dis quelangle a B c eftegal a 'angle a ¢ 5. Ex
filonallonge a8 &4 c, comme jufques aux poinétsp & ¥, je
disaufli que 'angle psceftegalalangle e c 5,

de mettray, parla troifieme Propoﬁtion ,la ligneap egale
alaligne A E: &ayant tiré les deux lignes b ¢ & B,feront for-
més les deux Triangles A B &, 8 A ¢ p. Etpourcé que les deux
coftés aB & 4 k du Triangle anE,
font egaux aux deux coftés a c &
A pduTriangleacp, & Tangle a
eft commun a tous les deux, parla
precedente la bafe B e, fera egale &
la bafe cp,&l'angle £ 2 angle p,.

: ' &langleaBealanglea c b, De-
rechef,confiderant les deux Trianglessc p &8k, les deux
coftés B¢ & c b, du Triangle s ¢ b, feront egaux aux deux co-
ftés c B &5 B du Triangle ¢ B E. Et pource que I'angle p de lin
cft egala 'angle & de l'autre, comme nous I'avons prouué, par
la precedente, le Triangle s c pfera egalau TrianglecBE: &
parrantlangle 8¢D egala l'angle ¢ 3 5.Puis donques que nous
auds prouué, que toutangle s sk eft egal a toutangle a c p:.
oftants c pde toutaB E, & oftantaufhi csEde tout ac D: re-
fterontlesangles A8c & a ¢ B, qui feront egaux par la com-
mune Notion. Ce qui eftoit pout le premier. Et parce que par
lantecedente, langle 3 ¢ eft egal a langle ¢ B p, le fecond eft:
tout clair. ' R »

Et A fin de faire voir combien le Cercle peut en toutes cho-
fes , nousauons defcrit le demicercle A ¥ b , felon I'efpace 5 a,,
le centre duquel eft 3: & vn autre demicerclea 6. &, {elon I'e+
fpace c a, duquel le centre eft c. Car il-n'éfoit nullement be-

\ foing de defCrire les cercles’entiers. Maintenant, par la defi-
nition du cercle & du ceritre, les lignes 8,3 0: A ¢ & cEforit
egales entrelles, ven qu'elles fortéc du centre de cercles egaux:.
& partant A B& AE ferontegalesentre elles, par lagommune.
Notion. Etlots, felonmonjugement, fe verra bigancot
facile la demonftration majntenant mife, Car fig

S
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- angles (e fait voir beaucoup plus claire.

amontas o

A ot

I
!4
i

¢

Nous aduertirons auffi icy en paflant,que cefte Propofition
{e peut remettre au jugement commun, aufli bien que la pre-
cedente. . Car fi nous entendons deux Triangles pour vn: 2
{cauoir le Triangle 4 B ¢, duquel labafe eft a c: & le Triangle
a c,duquel labafe et AB: puisque les deux caftés de lun,
AB&BC,font eghux aux deux coftés de lautre a ¢ & ¢ B: &
que labafe a c eft egale dlabafe A B, par la definition des an-
gles eganx, ou par la precedente, langle & B ¢ fera egal d langle
ACB. Qly eftle premier. Puis,par no’ﬁ;r-e detniere coftru&tion,
il faudra juger de mefme desdeux angles BcE & cBD: veu
quon a prouué que les deux bafes B & c p font egales.

THEOREME 3 PROPOSITION VI

Sivn Triangle a deux anglesegaux, les deux coftés
aufli, qui fouftendent lesdits angles, feront egaux.

Cefte-cy eftla Conuerfe de la premiere partie dela prece-
dente Propofition. Soitle Trangle a 8 ¢, duquel les deux an-
gles B & c foyent egaux : je dis que le cofté a B eft egal au co-

A ficac. . g »

> Car,s’ils nefont egaux,foit A B plus grand,
fifaire fe'peut : duquel nous retrancherons
pBegal a4 c, par latroifieme Propofition,
tellemét quiil y ayt ces deux Trianglesa ¢ B
3 ¢ &psc. Etdautant que les deux coftésp s
& B¢sdu Trianglep B ¢, fontegauxaux deux coftésac & c B,
du Triangle a c 8, & langle segal4 tout langle c , par Thypo-
thele:par la quatrieme,la bafe B¢ fera egale 2 1a bafe A 5,% Ian-
gle pc s egaldlangle aABc. Partant, puis que langleacBa
efté prefuppofé egal & A 8¢, parla premiere commune No-
tion; langle pc pleraegal ¥langle s v la partie au tout. Ce

quine peut eftre.; = .. T : '

.- Il {e faut {ouuenir, que les Conuerfes des Propofitions font |

vniverfellement: vriyes , comme celles des Principes. Car
quand,nous difons.k.es chofes gai font-egales 3 vaeautre,fone
anflj egales entre elies grons cqmprenons pagéfine moyen,
que § quelque chofealbbgaled denx autres ; ces deux durres

S ' t S font
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font egales entreelles, Et,Si deux reftes font egaux, & les par-
ties quon en a ofté fontaufli egales, il appert , que les-entiers.
fontaufliegaux. Or Euclide n2 point faict de mention de ces
Conuerfes , pource quelles eftoyent rrefcongnues : mais il a
exprimé celles des Propofivions , pource quelles font moins
fimples, & non mieux congnues,que les direétes mefmes. Da-
bondantauffi, parce quelies ne senfuyuent pasincontinent a-
pres leurs direétes , comme celles des Principes : & quelques.
fois ont befoing de preuues tirees dailleurs , comme il fe ren-
contrera bien fouuent par cy apres. '

THEOREME 4 PROPOSITION VIL

* Sidedeux poinéts terminans vneligne, il en fore
deuxlignes qui viennenta fejoindre, on ne poutra ti-
rer des mefmes poincts & aJa mefme part, deux au-
tres lignes qui foyent egales aux deux premieres, cha-
cune a fa contermine. S

Soit laligne A 3, des extremités.de laquelle &4 &5, fortent
deux lignes Ac & B ¢, qui (cjoiggnem aupainctc. ledisque
deux aurres lignes, comme A D & B-D, ne pourront efte tirees. -
des mefmes poinds a & B, & du mefme.cofté , qui foyent ega-
les 3 A c & BC, chacuneafacontwermine :fcanojrapdac, &
e o . BDAaBC. - .

 Que (ifaire fe peut, lors fe joindront a b

& » pdedansle Triangle a8, ou bien de-
“hors: ( carils ne fe penuent pas joindre en
A CcouBC rautrement la partie feroit egale

- —5 autout.)Si dencelles.{e joingnentdehors le
Triangle,ou line d'igelles copperale Triangle,.oa pas vne. Ec
- premicrement.que fune le coppe, a.fgaucirque.a D coppes ¢,
cofté du Triangle: & que ¢ p les conjoingne ,2fin quiil yaye

&

deux Trianglesa ep&Bep:: = - i
'Et pource qu’a ¢ & a npdeux.coftésdu Triangle s ¢:p; font
egaux, l'angle A ¢ b fera-egalafanglda ¢ , paria cifquicme:
Propolfition: Semblableruont. poutceque s ¢ dm-p5deux co+ -
fidsidn, Triangles e pontegausles doixdugless € b AR
g ) . - rONC:

[IRE S
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feront egaux. Et pource que langle 3 b c et phus grand que
Pangle a.p c;Vangles ¢ b fera plus grand que 'angle 4 ¢ b, pac
1a commune Notion : car fi deux egaux font plus grands quun
tiers,ils feront auffi plus grands que ce qui eft egal i ce tiers,
Donques la partic fera plus grande que {on tout : ce qui ne fe
peut faire. o ' ’ _ _

" Que fi pas vne defdites lignes ne coppe le Triangle, je join

.. dray pc: & allongeray B ¢ & 5 b jufqu’aux

poin&s E& F, 2 fin qu’ily aytdeux angles,
£ ¢ p&F b cfous la bafe ¢ p: Et pource que
du Triangle A c.ples coftés A c & A b font
- egaux, lesanglesac p & A p ¢ fert egaux,.
par la cinquieme Propofition. Derechef,
pource que les deux coftés Bc & 8o du Tri
. B anglesc p, font egaux, par Jautre partie de
la cinquieme Ies deux angles & ¢ p & ¥ b ¢, qui font fousla ba-
fc, feront egaux. Donques, puis que langle £ ¢ peft moindre:
que langle A c b, Iangle ¥ b cfera moindreque langlean c, le-
tout moindre que fapartie. Enla mefme abfurdité tdbera ce--
luy qui dxra-qu‘t‘: &D & B fejoignent dedans le Uff'nangle.\:
THEOREME 5 PROPOSITION VIIL ~
Si de deux Triangles les deux coftés de lun fone
egaux aux deux coftés delautre, &la bafede hinala
bafe de lautre, les angles comprins par les coftés egaux:

h

ferong aufli egaux. . R S
Soyent deux Triangles A3 ¢ & D'E F: 8 que lé cofté a ¢ foit

cgalau coté pF, &B cegal AEF: &labafe aBégale dlabafe:

pE le dis que langle c eft egal alangle ¥, & Pangle & 4 langle:

€. g g g Dy&langlendlangles.

NN TN Carayane mife la bafe

AR “hnfr Ja bae b, lunc:

[ » e paffera peinsc Larre, .
A B8 ph E A

. L = —& puis-qu'elleyfont egales.
to:s,_ﬁ-l’a;ngfb ¢-eft demeéfimes auec fanigle Ff-,-?ﬁqlef'r—piangle;
fera egal i cout 1" Frisnglé, X iesautrésanglesegaux aux au--
wresingles, par la quatticthé Propefitionveu’que los deux co-
s i ‘ ' — R - flés. -
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fies a c &8 €yfont egaux aux deux coftés p F & £:F. Que file
prind c.ne tumbe (o le poind ¥, mais tumbe dehors : lors les
deuxlignes a < & B, fortans des poin&s p & &, fe joindront:
de mefmesaufli ¥ & ¥ du mefme cofté, feront egales aux
deux leurs contermines : Ce qui, par la precedente , ne peut
cftre.

- Nousauonsen la quatrieme cy devant réje@é abon efcient
cefte fagon de demonttrer.- Parquoy il faut eftimer, que cefte
Dropofition eft de foy aflez congnue. Car qui pourra nier que
deux Supcrﬁccs {oyent egales,defquelles les coftes & en quan
tit¢ & cn nombre font egaux 2 -ou bien nous ferons noftre de-
monﬁxauon tout ds: mtﬁnc qnc nous auons 14 faict.

VPROBLEME "+ 'PROPOSITION IX.
Pamrega{emcnt en dcux vn angledonnc

~ Soit donnc langle a8 c, lequel il fale
~ partiren deux parties cgales le marqueray
... ¢en la llgnCA 5 le.poin& b fortuitemeant, ol
: ;-a fauenture:8,par la troifi cchropofmon,
je rctranchcray e g de la ligné B ¢, qui foit
egaledlalignesp: & con)omdray DE. A-
- '€ lors,par la premiere Propofition, je drefle-
ray (ur DE, le Tnanglc cqmlatcrc DEF,& urerayla llgne BF.
Te dis c)lue cefte igne s r divife én deux pamcs ega]cs langle B
donngé: fgaubn: eft,que les dewix angles,qui (onta B,font egaux.
Carje confidere les deux Triangles b B ¥ 8ZE8F. Et pource
que les depx coftés s p & 8 ¥;du Triangle 5 p F.font ¢gaux aux
dcux coftcs BE& B ¥, du szanglc BE F,& que labafenr.de
ceftuy- ia. eft égale i labafe & ‘F‘dcccﬁuy-cy. par lantcecdcntc,
b anglc n.BF fera qgalglapglc eBF Gequ'il faloicfaire.
By o Prelquégonsfe feruentquafi mot 2 mot
N b de gefte formuyle de demonfiration : ‘mais
5 o cHeneme femble pas affez ferme. Car que
B (;;p;g-ge i noftre aduerfaire vouloit fou-
. ﬁsmwc lun des coftés du Trizngle equis
_lasesesbatti fug laligne oz, tombe fur lune.

‘, :L‘;-A.;‘ ‘dassiens lignes 910pcqut€”°mcntquc1n
) a
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la figure cy decontre ke Trianglec p g foitequifatere: Lors iy
aura plus de licu de tirer faligne 5 ¥, pource quelle ferala me-
fme duec ia-ligne s ¢ !l faut dong veniy au deyant de ce doute
patlacinquieme du prefent,en mereant la ligne o A& ECcga-
les, & tirant la ligne a E. Car 1 nousauons prouué que les co-
ftés cp & cEnc peuuent eftre egaux, veu que les deux angles
¢ s & ce.pfant inegaux.Et lors fera ferme la dembftration.

Mais de cefte derniere conftru@ion fe prefenge.vn bean
moyen de demonftrerce Probleme. Car puis qu - les deux li-
gnes A'E & c b, tirees en haut aux pi)mé’ts oppoﬁrcs D& E,
sentrecoppent mamfcﬁemcnt, finous tirons de fangle donné
B au poiné de linterfeétion la ligne s F, elle divifera leditan-
gle en doux parties egales

Car,parcequia eftela demonﬁre & par la quatrieme du
prefent, les deux Triangles ApE & & p fontequilateres &
equiangles:pource que, parla feconde partie de la cinquicme,
les deux angles A DE & C E p font egaux: & les deux coftésa b
& p Begaux audeux  E &k D: & partant les deux angles CDE
& a®p egaux. Donc, par la fixieme), les- deux coftés v r &
E F,-du Triangle p B ¥, font egaux Ayanr donc congnu les
deux Tnangles BDF & B EF; lademonfiration fe fera dc me-
fme qu'a Ta premaiere dclcnpﬂon )

Mais route la raifon de ceft dffairefe prend du cercle, ceft
adire de I'egalité. Car il n'importe point, fi fus laligne p & on.
fait va Triangle equilatere , ou bien vnlfofcele, moyennant

o
qu'i la join&ure des deux coﬁes‘cgaux on tire vne ligne , qui

.. feralalignesr.

Orlepoinét de cefte 1om&dré ouaflemblage, ceft'a dites le
poin& r, fera inis en Vinterfe@ion de deux cercles egaux,def-
quels les centres lOnt b & £ , comme il {e void cn ladernicre

. s ﬁgure , en laquelle ayant tiré les lignes o £
N " &EF, lademosftration fefa parﬁu&c Car,
« puis quelel deuyt céfés’ BD&D ¥ du Trian.
( gles DEy thegétrx ank detx vk &prd
\ 1 Triangle’s £1#5& tai bafe 57 commune
‘

Tous les denx, les deux angles;qui font 3 5,
‘ eront cgaux entrcux Orilnous a femblé
€T o1 elrgulin., Arudus. batiers Bilenieht les.

e 2. inters
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intetfe@ions des deux cercles : comme nous ferons dé mefme
dores en auaat, pour cuiter longucur .
Tu prendras aufli garde icy , quaux demonf’cratlons lufage
du Triangle Hofcele eft plus afleuré que-de I Equ:latcrc

PROBLEME & PROPOSITION X.
Coppet en deux pamcs cgales vne hgnc donnee
terminee:

Soitla lxgne donnee Az, laquelle nous voulions copper en
deux parties egales. Suricelle je defcri le Triangle cquilatere,
c ABC (ou bien vrelfofcele : car tout reuient

~ dvn:)langle c duquel, parla precedente

- je diife en deux parties egales, tirane lali-

- gnecp, Ie dis quelaligne a3 eft divifee

en deux partties egales au poin& b. Car

A * ayant, parlaligne c o, fai@ deux Trian-
gles dun feul, les coftés A c & € b, du Triangle a ¢ p, feront e-
gaux aux deux B¢ & € p, dia Triangle 8¢ p: & Pangle cdeJun

egalalan glc ¢ de lautre. Partanc, par la quatrieme, la bafe A b

fera egale 2 labafep 5. . Ce quiil faloit faire. ‘
L’abbregcmcnt de ce Probleme depend auffi du cercle.Car

. eflargiffantle compas ainfi quil me plaira

_X ~ + (moyennant que ceft interualle ou eflar-

4 s tesles quatre fois ) & meucant le pied fixe

o duducopas fur les poinés A8 B , & ayant
b tracé de cofié & daurre les interfe@ions
¥, oppofites, la ligne qui fesa tireedelunc i

Pautre interfe@ion, coppera A Bpar egales
portions: & ccﬁc lignetiree fera icy c p, laquelle dinife egale-
ment la, Lxgpc.a B,3u poiné& k.Car on veid que les lignes a c &
Bceftans ug;es, [c fom;m,m les, Tmanglesm E ¢ & BEC\equila-
teres lun a Pautre. Mais il & Gt fopuenis, que lcﬂarglﬂ‘qglcnt
du compas doiteftre glps grandgue»l,g moiti¢ de la lggne

pﬁ;{)%g}wé 465 PRGPOSIT[GN oﬂ
. BN ALY & l WY 5
- 4Vc!145 draite.ligne g&mt Jomcea; Jun pom& en

193 i s 9 icelle

.

giflement foit toufiours-de mefmed tou-

[P S
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icelle donné dreffer vne ligne au niueau, ou perpendi-
culairement.”  F T T

»: Soit la droite :ligﬁc donnee AB; &k

poin& en icelle donne c: duquel je veux

_ dreffer vne ligne perpendiculaire. Ierens,
parlatroifieme ; c B egalea a c: & furlen-
ticreAB, je &lcri, parla premiere, le Tri-

A * angle-a 8, equilatere ou Iofcele : & du

poiné c jexcite ou erige la lignec'n, ledisqu’icelle eft per.

pendiculaire au poiné& c. - _

Car, puisqueles deux Triangles o ¢ p &3 ¢ D font entreux
equilateres,par leur conftru&ion;& equiangles, par la huictie-
me:les deux angles,qui fent A c,feront egaux, & partit droits,
par la dixieme definition. -Partang , parla mefme, lalignecp
fera perpendiculaire. Ce qu'il faloit faire. '

Icy fe congnoift affez lufage du cercle, obferuant la mefme

defcription quen la precedente.Carld les angles,qui fontdk,.

eftoyent egaux, & partant droits. . |
PROBLEME 7, PROPOSITION XIL

-+ Tirer vne perpendiculaire fus vne droitelignenon

terminee, & diin poinét hors d'icelledonné.

. Soitla ligne non terminee A B: & le poin& hors d'icelle |

donné c : duquel il fale tirer voe perpendicufaire fur icelle a 5.
-+ e metsray mon centre awpoiné c , & defcriray va Cercle
qui foic fi grand, qu’il puific copper ka ligne A en deux
poinéts, comme en p,& 5 : Et tirantles lignes ¢ p & ¢ &, je fay

leTriangle ¢ b E :duquel, par la neufieme, Pangle ¢ foit diui- .

{€ en deux partiss-egalcs , la ligne c F eftant tiree fur le cofté

- >+ . D E&lecoppantau poind F. le dis
AN S SR S &a S N PRITS TN O

. " que ladite ¢ ¥ eft perpenditulaire

~ i)y o JuyasEcargotoent era el quen

«1¢ 1, - la precedente:Car,véu que les deux

& - PERE T E B -

coftés ¢ p &c¥ duTriangle c o

T Mot egaux aux’ dbik coftés cv &
o Ly c pdwTrianglé®s v, &langlecde

A
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lun.egal & Tangle.c de¥augre: pat la gpatrienic labalE o § fera
egalca labale £ F, & les deux angles qui fonr a r.egaux, & par-
tant droits, par la dixieme definition. Et partant la ligne c ¥ (e
trobiuecra perpendiculaite fur A, Ce quil faloit faire,

THEOREME 6, PROPOSITION XIIL

~ Vneligoe droite ‘tum%ﬂtfu&wme.ligne droite, ou
elle fait deux ahgles droits, bu efatix A deux droits.

" Soitla droite ligne a Bfur la droitec p. ledis que les deux
angles, A B ¢ & A B D, font droits, ou egaux adeux droits.

- Carfrlaligne a8 eft perpendiculaire; il appertaflez queles
angles {ont droits , parla Conuerfe de la dixieme Definition.
Que fi'eile panche fur lextremité p,par lonzieme je drefleray
fur € p,du point 8, la perpendicilaire 5. Evpar cefte con-.

£ ftrution la Propofitien eft toute clai-
Je. -Car puisque 'angle a s ¢ eft plas.
grand quelangledroit cas,dela gran--
deur de l'angle & B & : 8 que lautre ans
U/ . glea Bp foit moindre que I'angle droie-
€ ; L D AL IS D ISR 3! .
- " -pBrdela grandeurdelanglea BE : o-
ftant ce qui abonde 3 ceftuy-13;ponr Tadjoufter a ce qui defaut:
a ceftuy-cy, fe ferontdeuxangles droits. *. | . |
Scauvoireft, {i de l’a'nglc obtusasc,jotte l’anglc ABE,re-
ftera c B E, qui fera droit. * Puis i I¢ mefme aB £ eftadjoufté 3.
Yangle B a, quicftaigo, fera faidt Langle droir pa:s: Partane
neft befoing icy.dbutre fokme de difoours. . Gar ee difcours 13.
feroit pout pluftoft stoubleriefprit,que pourde foulager. Car
~ ileftaffez euident, quelés deux angles, i {cauoic a B ¢ ebtus,
& a® p-aigu, comprennent vn efpace egal, voire yn mefme,
que comprennent les deux angles droits cBE & DB E
. "THEOREME 7 PROPOSITION XIIIL
Si deux lignes sifembleara vn poiné dune droite-
ligne,& quavecicelle 'dquﬁcen t deux apgles ou droits
ou egaux 3 deux dradits, fe§ deux IEront continuees de

df&liﬁla &‘ne &sgnf Mm

A . 4 SOi:‘ ’
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' Soitlaligne draite s B, au poindg s de laqucllc deux lignes
dioites ¢ B & p:p viennent a &Jonndrc &.que les deux angles
cB A & D BA foyent ou droits , ou ggaix 4 deux droits. Ie dis
que lesdeux c8 & p Bfontde droit ﬁl,fgauou cft, que cpeft

. vae feule ligne.

Cat fice neftvne ('eule lxgne,alors cB contmuee, par exem-
ple , jufquau poiné &, paflcra deflus oudeffous 8 b, Prenons
quielle paffe deflus, fi faire {e peat, { que ¢ &.ne {bit quune li-

A gne.

' Puis donc quc la droire ligne a B

tumbe fur la droite. cE, les deux an-
glcs ABC A B & {ergnte , par la prece-
® dente ,egauxa deux droits. Dcrcchef
puis que les deux angles ABC &4 8D font egaux 3 deux droits,
pac [hy pothefe,les deux amglcs ABC & ABE feront,par la pre-

o . B

- miere Nouon,egaux aux deux anglcs ABc &aBp. Oftonsen
e commun aB Creftera langle 4 B B,egal,par la troifieme No-

tion, 2 langleas p,la partic au tout. Qui eft abfurde. Par me-

{me raifon fe prouucra “quéc s aﬂongcc ne tuibéra pas au

deflousde 3.0, ¢ b nefera donc quunc lxgnc Ce ‘quiit nous

faloit prouuer. - in

- Mais aufli nous difcourrds dc plem fauten ceﬁe fagon: Lcs
deuxangles cpa & A g font partic des deux cBA & ABD.
Mais ‘¢ 8a & A BB font egaux 5 deiix droits , par I hypothefe.

. Dongques les deux-csa & ans: né'fetont pas egaux a deux

dmus: agtrémeheda p‘ame ﬁ:rm; egal@ iali tout.

AAAAAAA

THEOREME 8, PROPOSITION XV.

Sivne hgnﬂ droite coppevne hgne droite, elle fera
cgaux lcs angles de la Feé’tfoﬂ 6FPéscs. T
- .. AR SRSRL I N ..'Z el : ’
gt > Saitt: dmi:e ligne Ad.s.qui. m@pera la
IN #5400 Bioitecespan poinddix.. Je dis que fangle
7% - coaEic fbraegal 3 hagle pE B:& I;mglcu c
mgalaalanglao BD. i
Nows daargpulb w&esﬂwm@ema ct s,
%zmdumzwnﬁogfom#gpnmdcnx drairs:
& parexllemen: les deuxangles cE 3-&:D.EB
: : cgaux
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! egdnx auffia deux droits:par la premiere No
AN~ 7° tionlesdeux angles A £ c & CEB, feronte-
S gauxaux deux cEB& DEB. Ayantdonco-
fté le commun c E B,refteront, par la rroifie-
me Notion, lesdeux anglesasc& pEBe-
B gaux. Semblablement on prouuera, que les-

- -deuxangles-A’E p & ¢ E B fontegaux,
De cefte Propofition senfuit cecy

Deux lignes droises [e croifans,les.quatre angles qw'elles font font
droits , o eganx & quatre droits..

La conuerfe de cefte quinzieme pourraeftre ences termes

Si quatye droites lrg.m: fortans &unpoinit , font quatre angles,
defquels les deux opposé’s fomt egaux , les deux lignes qui font oppofi-
tes, ou vis & visune de antre’, fons de droit fil,& ne font quwune

lig”?.' h

Soycnt_quécrc lignes & B,4c,AD & a5, fortans dis po‘in& ‘

a» & faifans quatre angles audiepoin@ a, defquels langleac
foitegalalangle p AE: & langle s apegal 3 langlec a E.le dis
que BE & ¢ D font feulement deux lignes: ceft a dire, que les
deux B A & A E, font de droit fil, & ne font quune ligne : & que
: .. .lesdeyx auffi c A & A n,’'nenfont quiine.

£ rleic voeligne: & c ¢ anfli vae autre Puis
“donc que ladroite ligne E a tibe fur la droi
tecé, lesdeux anglese Ac& EAG, parla

. treizieme,ferontegaux 4 deux droits.  Et

e

£ ¥, par la mefime Propofition lesdeux angless ac & rac fo-
ront egaux i deuxdroits; Oftans'doncle commaun & K¢, par
ia commune feniéce langle® n:cferaiogal & Jingle r A ¢, Mais.
E A ca efté poséegal 4 Tangle 5. p. 'Donques B A b fera’egal &
F A G, la partie 3 fon tout-Ce qui nepesreftre. La mefime ab-
fusieé prouiendysdeqiielque cofté-gw'en allongees lignes.
Partant 3.8 neft qulinedigae; & cavac awgee... €equil faloie

THEOR

prouuer, - i b RETE VI RN FAA RIS TRt /B
<

P

- N __:,’f' .. - i . 3

3 . -Autrement, pofons , fi faire & peut, que -

puis que la drojte c A tumbe fur:la droite -

k

1
]
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THEOREME 9 PROPOSITION XVL

De tout Triangle, v descaftés eltant allo ngé, lan-
gle exterieur fe trouuera plus grand que pas vn des
angles opposés intetieurs.. -

-Soitle Triangleas c: duqucl le co(’cc AB {'o;t allongé vers
le poinét p. ledis quelangle DB ceft plus grand ‘que pas v,
des deukangles acB& Bac,. )

Ie dxuxﬂ:ray e egalement; par la dnucmc ProFoﬁtxon au
poiné k: & tireray la ligne a 5, que jallégeray julqu’au poindt
F: & mettray EF cgalc aladite AE, parla troifieme : & con-
joindray 7 B, 4 fin qu'il yayt deux Triangles, AEC & FE By

Premierement donc nous monﬁrcrons,que langle ppceft’
plus grand que langle interieur B ca : Car, puis queles deux.
coL’ccs AEXEC du Triangle o E c,{font egaux aux deux coftés
5 ¥ &EB du Triangle v E 8: &, par lantecedente, langle E de
Jun egal dlangle & de lantre :fangle B ¥, par la quatrieme,fe--
ra egal alanglc E cH. Maislangle p 8 c eft plus.grand que lan-

‘ - gle EBF. Partant, par lacommune-
Notion,il fera aufli plus grad que | lan-

¥ glesca Cequil faloit prouver.

_ Par mefme raifon nous prouueros,
que langle cB D cft plus grand que-
. langle c a B+ 4 [Cavoir-endivifant la-
ligne B.a en deux parties egalgs ,au:
poinéfe, & txra'nt laligne cc , & Ial-

. Longcantjufquau pome n,{i que ¢ ¢ & H ¢ foyent cgaks puis .

conjoignant HB, & lallongeant jufquau poin& x : .Car je pre-
fuppede les.deux Triangles o cc.& ¢ BH, dchuels les coftés
a6 & c g lont eganx mutucllémens ancc lescoftés Bc & Ha: -

. & pardantesedense. langle s.de ﬁm ,egali. langle.c de lautre:

& par la quatrieme, I'angle ¢ 81, 4 l'angle ¢ a'c:: & par la pre-
cedente, & pat l&ﬁommunc,thmn, langle 0.8 kyegal au me- -

fmecac. ' Mais-ns cefyplusgrand que pBK: yartant plus -

grandaufli que s.a e Ce qu'il faloit ptounm;.,
Laligne 1 » chollongse jufques 2.k ;

X Uqu 1l.ndt pas-

| cnco»xam:ﬂe que B3.&8efoyent en dmgeﬁjaggc combxcn

ﬁ:{ q_ue.»,
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que la chofc enaille ainfi : Mais va Machematicien dO’it aller
ay deuant de tous doutes.

Autrement: Soit l¢ Tmﬁ'%l'e A8 c,duquel le cofté as foic
prolongéjufqu'au poin& p. - I¢ dis quel'angle b5 c eft plus
grand quepas vides angles B Ac 8¢ acB.

Puis donc que les deux lignes A ¢ & B ¢ fé joignét au pomé‘tl

c,& que- ‘la droité & B tumbe fur icelles, par ia conuerfede la

cmqmcmc Petition, les deux angles intericurs & de la mefme

part,a fganoxr ABC & C a8, {cront moindresque deux droits,
' Mais les angles ap'c.&psc,parla

—treizieme , fontegaux a deux droits.
Daques lcfdus deuxaBc&pBcfont

€

= ® reftera langlc pBc plus grand que

Fangle 8  ¢. Par mefme raifon , puisque les deux lignes® a &
c afe joignent au poin& a,& que la droite ligne ¢ B tumbe fur
icelles,les deux-angles-interieurs AB ¢ & A ¢ B feront moindres
que deux droits.’-Mais A B ¢ &' D B ¢ font egaux d deux droits.
Donques s déux atrgles:aB'c & p 8 ¢ font plus grands que

les deux A B'E& A<CB. Partant,: ayarnit ofté le commun AB ¢, il
reftera queTangle o B¢ fera plus grand que I anglc A CB. Cc
qu’il faloit-demonttrer.

"THEOREME 10, PROPOSITION XVIL

De tout Tnandlc les deux anglcs, pris en quelquc
foree que ce fon, {ont momdrcs que deu'x droxts

Ce Theoreme fe pouumt aifernictne ;omdre — prece-
. dent - car ayant congnu ledeffus;ceftoy-cy éftaufli incontinée
- congnu. Comiri¢ Eutlide ferd en la trentedeuxiome Propoli-
tion. Car la m(an & la confequenoc (13 (embhbitan tous lcs
deux ﬁ*.y(; 4‘;‘-,"1.{. .

Soit le Tﬁanglc awc. e dis'que: dsaxuaﬁgles d’iceiwyvdc
quelque fagon quonies prébe, font atvindres qué deuxdroics,

Car , ayant prolongéé cofté o ijuiguesan paidd B ; veu
quc B, an etk 4& pﬁx%m@@edﬂltd;ﬂu@ sgrand que
pas vl d¢s :m«ﬂcs‘ &' i’& qﬁele thefiné B sfetiur; joind

G

plusgrands que lesdeux aBCc&B A C.
Pattant ayant oftéle cCOmMmMuUn ABC,.

.agec’
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" 7isip amec's intericar, foyent;par 12 weizie-
A i e egaux 4 deux drdits: lesangles A
& sintericur, feront,patla commune
-Notion , moindres que deux droits:
femblablement langle ¢ & le mefme s
TR - ingcricur;,[crom’ aufli moindres: que
deux droits. Cequiil fajoicdgmonttrer. . .., . . .
Nous argumenterons doticainfi. Langlé s intericur, auec
Vangle Boxtericur,par 12 treizieme,eft egal 2 deux droits.Mais
Jangle & ( comme aufliPangle c,) avec linterieur 8, font, par
l’antccedent’c,’moindﬁcs‘quc tesdeux an gles B, intericur & ex-.
terieur. Donc Fangle s> (cemnmveanli Fangle ¢ ) aueclangle 8
intericur, eft meindre querdeus deoits. Ceguiil faloit demon-
frer, .- oneEiEL ot oy “ J
- Maisencor; fams Yaidede I precedente yhous povuonsar-
gumenter par la:Copuetfe de'la cinquieme Demdnde,& parla
tseizieme Beopofition,cBmemous auons faid erla‘cy deffus.:

THEOREME 1," PROPOSITION: XVIII

AT

- LeBtas grand coé de Guelque “Trisiglé’ 4ok ce
‘fdi’i:',’rdfmendle plus.grand'ﬁhgle'.‘“f} } A

Soit le Triangle a5 c, duquellecofté Ac fﬁiti_plus grand
‘que le cofté 4 B.Ie dis que l'angle & B c,eft plus grand que I'an-

lesca, ' A
~ Durplus grand cofté a ¢ je copperdy, parlatroifieme, 4 v,

WL tquifoitegal audit A8 Y& conjoindray.Bp.

N =" * 7 "‘Ayant doncireflé déux Ttiangles, a b
~ "i&Bcp,lesdeux anglesaep, & a D3, du
i~ Triangle A B b, feront egaux entreux, par la
Vel ey, thatieme. Mais, para (eiaicwe, langle
; ‘c plus grad queldngle B ¢ b interienr

: Rt 6p‘)ofé.Ef-’ip’ahanvt' Fangle A8 pelt plus grad
. queledits ¢p. DonquestoutTangle £ 8 c fera beaucoup plus
5 grand,que leditanglescp. Ce qu'il faloit demonftrer. - -

: Que file Eofté & 8 ¢t posé plus grand'que e'cofté s o, par

fes mefmes argﬂh&é&i&‘l%gléeﬁ% ekl plirs grand die
Laiglenyayine reeracWEA 8/pU0E Byendic dgal i ¢, Som.
. ) f‘ 'Z'- mC,




44 ELEMENTS "B'EVCLIDE,
me, la comparaifon de deix coftés , quels qu'ils foyent, fera
fondee fut mefmes raifons., raccourciffant toufiours le plus

grand pour lefaire.egal au plus petit. .
 THE OREME =z, PROPOSITION XIX
Le plus grand angle de ‘quelque Triangle que ce
foit,eft aufli opposé auplusgrand cofté,” -~
. Soitle Triangle s s ¢, duquel langle  foit
plus grand que Pangle c. le dis que ke cofté

a.c eft plus grand quede cofté a 5.
- . Car premierement l¢ cofté acne peut -

Tk

s OGS sftre egatau cofté A 85 Cag, par la cinquieme,
o . Langle s feroitegal a langle c, contre lhypo-

TR Y thefe. {Ilne ferd pas- aufli moindre : car ,:par
l'amtecedente , 'angle B feroit moiridte que Pangle ¢ , contre
Ihypathefe.Ce Theoreme (€ pounoit joindre au precedent..
THEOREME 13, PRQPOSITION. XX,
.. Deuy '_c,{géjz‘éls,wdgf{u_el&gqff{'riiag gle que ce foit , font
p[us grands que celuy qui ,geﬂ:e,.,_ en qdelquc ﬁ_ggn
‘quonles prenne. R b
, $qit l;; Trianglici AR c Ie d;sque les deux coftés AB&AC
prisenfemble, font'plus grands quele'tiers Bc.
Tallongeray, s a jufquesau poin& b, &, parla troifieme, je
.. . feray apegald ac, 8cqnjoindray ¢ p. Ec
. .pource que les deux:angles Acb & Apc.
fgnt egaux,par la cingnieme:s ¢ b fera plus
- -grand que apc, veu.quil eft plus grand
it 2 ..que ac . Dong, par Janecedente, le cofté
B<—,% ..ap/feraplus grand qug le colé nc. Maisle
fofté 8 p eft cgal auxcofiés aB& ac. . Les coftés done am&
Ac fong plus grands que lecofté sc. . Cequ'il faloit.demon-
ﬁrér' NSNS R .‘» ST ; Ryt ‘.‘,‘;_f',;‘gng’ “,
. La preune fe ferapar mefme, raifon , 1i daux cefts, quels
.quils{oyensifontcompatésayecie traificmeen s - o o

*ss. Nous fgroasapfli nofire pestie E@Fi@sﬁf&zﬁ‘;“&q'@ﬁs@;

7 i

\

v,




.PR:EMI{.B? LIVRE. 4§

Soit le Tnangle ABC: duqucl,,gour plus grande facxhte,le co-
fté Bc {oit mis le plus grand de tous les troiscoftés: A celle fin
que quand Ja prenue fera faife da plus grand , il ny aye plus '
aucun debat pour pas v, des deux autres. le dis que les deux
coftés A B & aC, pris enfemble, font plus grands que le cofté
BC.

Da pom& afur ladroite B c)je fay,par Ia dou zxemc tumbcr
la p;rpcndxcula:re A D, tellement quil'y ayt deux mangles
Asp&apc. Etpource que chacun des angles qui {ontat
poin& b, eft droit: par la dixfeptieme langle a 5 fera plus

A ,grand quelangle B a p:&, par la dixneuf-
ieme , le cofté A B plus grand que le cofté
_ B D, 8le coftéAC plus grand que le cofté
Bf——wm ¢ E. DC. MalSBD&DCfontlcdltBC Don-
ques. }es deyx coftés a8 AC (bront plus grands que le cofté
3 c.. Ce quil faloitdemonttrer,

Que fi la ligne perpendiculaire eft lamefme auec le cofté
A C,alors B¢ ne fera pas le plus grand des coftes , par la dixfe-
_ptieme, & par la dixneufieme, Parcant i] faudra tirer voe ligne
perpendiculaire fur le plus grand cofté a 5. Que fi l'aduerfai-
#¢ fouftient,que 1a ligne perpendiculaire chet dehors le Trian
gle,comme laligne 4 & :alors, parla fc121eme I'angle a ¢ B fe-
ra plus grand que l'angle droit A E ¢, 4 fcavoir fexterieur, plus .
que Linterieur, Donc, par la dixfeptieme & dixneufiemic ,A B
{feroic plus grand que pas vn des deux coftés A ¢ & B'c, contre
. Ihypothefe. .

Larnaifondes magmtudes nouspxcl'cnt ce Thcorcmc Car
quand fur les deux extremités dela ligne A B, 3 fcauoir fura &

3, nous aurons drefsé deux lignes A6 & 8., lefquelles , join-
' - &esenfemble, (bycnt auffi lon-
5 Eucs que laligne o', & 1i¢ p]us

,chacgqe dxcclles commencc
(e,panc'hgr lane contre [’ autré
emcurans ﬁxcs leurs pom&s A
' " & B,les denx yoinéts dxccllcs, .
qm fontic, ty,: {fc jOlel’Oﬂt point. cn[émb!e, jufqu 2 ce quil ‘ils
Agcpofent fu;.lahgnm 5& ﬁ:‘e les d,cgg ﬁ&s ¢ foyent
qm;n ggqqx eft cui e,ngypé; ecmlcs m CL ar&u
FS d
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desdites deux lignes, mectane les centres fur 4 & fue 8. Car ces
Cercles ne sentrecoppent jamais,comme vous voyez en la fi-
gure. Etpartancde ces erois lignés ne f¢ formera jaiiais vn
Triangle. Carles deux,ac &z »quoy quon les tourne tout
autour,nc fortiront jamais pourtant hors de la circonference,
En cecy auffi fe void vne ceraine force principale , &, fije le
puis dire , autorité du Cercle: voire vne certaine excellence
de Nature, laquelle ordinairement reluit és operations Geo-
mecriques. ‘ ’

THEOREME 14, PROPOSITION XXL

Si deux lignes, fortans des deux extremités dun
des coftés du Triangle , fe joignentau dedans dudit
Triangle, elles feront moindres que les deirx dutres
coltés du Triangle, & langle quélles contiendrott, fe-
1a plus grand. Lo
~ Soitle Triangle'a sc,& quedes & ¢, les deux cxurémités
‘du cofté ¢, forterit deux lighes 8 b'&'c b, qui fe joignent de-
dans le Triangle au poin& b. le dis que les'deux ligness'p &
¢ o font moindres que les deux A B&a ¢ : & que l'angle-sDc
cft plus grand que 'angle s a c. . =

& Taliongeray B b, julqu’i cequ’il coppea ¢

\ au poinét k. Et pource que les deux coftés ap:
- & aedu Triangle A 3£, font, parla vingrie-
me , plus grands que le croifieme BE '& , par

.. la melme, e & s ¢, font plus grands que Ie
- 7 troifieme p c:les quatre AB,AE, DE,&EC,
fone plus grands que lestrois s p,p 5 , & p . Oftez le com-
‘munDE: Ies troisA8,Ae ;& E ¢/ ceftddirea B& A C ) fone
plas grands que lesdeux b &b c.Qui eft la premicre partie.

" Laatre fe démonftre ainfi. L'angle B ¢ du TrianglesEc,

" eft par la feizierhe, plus grand que Fangle 3 o c. Er, par lame-
“fine; Fangle s b ¢ plus grand qie ledic s £ ¢. Dongpess.p ¢ fe-

xa plus grand que's s'c. Cequilaloic demtronftier: * 7

~“La prcmiere pardie eftsicatfts’ chaire, ‘en’deferittant delx
Carcles Rlon Tefpice desGeuklignes 5o srdl, pofant les ;ns
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.. treseaB& c: Car, fans doute, les deux
Cercles copperdnt dega & deli les deux
. _coftés a B & a c.Etlors y aura egalité en-
tre-les deux fegments', & les deux lignes
BD & ,cD:&ainfi, par la neufieme No-
4 tion, A 8 & A cferont plus grandes que
D 8 & b c.Car la fepticme Propofition ne permet que les Cer-
cles paflent par le poin& a.

PROBLEME 8, PRAGPOSITION XXII.

Faire vn Triangle de trois lignes droites, qui foyent
egales atrois lignes droites donnees: moyennant tou-
tesfois que deax diicelles, prinfes en telle fagon quon
voudra, foyent plus grandes quela troifieme. Carde
quelque Triangle que ce foit, les deux coftés, pris

comme lon voudra,font plus grands que le troifieme.

. Soyent les trois lignes donnees A, B, ¢, defquelles les deux,
en quelque fagon Quon les puifie prendre,foyent plus grandes
quela troifieme. (auttcmq.irt_‘j,?ar' la vingtieme,elles ne feroyér
pas propres pour dreffer vn Triangle.)le veuil de troislignes,
qui foyent egalesa ces trois donnees,drefler va Triangle,

- . “Par la troifieme, je re-

S — —s= A tranchedunc ligne faiGte &

, , & plaifir, non ‘terminee, p ¥,

\ B \¢ qui'foit egale dlaligne A:&
m . ;1 ¢, qui fgit egale ﬁgh ligne
" B: &G H,qui foit egaledla

, ligne c. Puis ducentre ¥, &
e - . felenlefpace rp, je defcri
le Cerclen k p. Enapres, dircentre ¢ ; & felon lefpace c Hj, je
defcrile Cercle n k. Ces deux Cercles, fans doute;s'cmrecépg
pesonc. .- Cax.tirane du cepre F vaeligne 3 la circonference
0 x b, clle naurgit pas oii aboutir auccla ligne tiree du'cencre
G ala cicconfepence b x 12 &2 par ainfi toutes deux,prinfes en-
fomble foroyent quggales 3 ladite ¥ ¢, ou bien moindres qui-
Celicteontse [hyRosheleaigoit dongues Fane defdises interfe-
S R b ~ &ionis

s
\
\
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‘&ionsau poin& k.3 Iaquel-
le;c tire FK& oK. Iedis
- que les trois coftés du Tri-
¢ anglerc k fonregaux aux
- trois lignes donnees.
Car,puxs quefa Irgnc F G,
- qui-aefté pofee cgalc ala
hgne Beftfun des coftés du
Triangle : & quele cofté g x; par la definition du centre, eft ¢-
galalaligne ¥ b, quia efté pofecegale dlaligne a : le cofté F x
auffi, par la premiere Notion,fera egal A la ligne a. Eb fin,puis
que le troifieme cofté ¢k, par la mefme definition du centre,
eft egal alalignecwu, laqucllc aufli; parla mefme Notion, eft
cgaledlalignec:la Propoﬁtzon fe trouuera efﬁ.&ucc
CeProbleme fe pouuoit coucher en ccﬁic figon =

Dreﬂc"r v Friangle egal G equilatere 4 vn'T mmgle domze’

Commeé fi lonnous propofoit le Tnanglc A B G, je toettrois.
tout dun fil les trois lignes cgalcs aux trois coftés du Tnangle‘
donné , puis proccdero;s en'ma demonﬁranomam& que jay
faic cy deflus , 3 laide de. la hux&xcmc &de la Guattieme. Et
cefte Propoﬁuon POUUQ!C fuyure incontinent apres la troifi c-
me, & fe parfaire par [aide du feul Cercle.

Or ce qu'Enclide na. parlé que de lignes;, illa fai@’ pour-
nous fauc Fompxcndrc, fi de trois lignes donnees,on poeuuoit

_ eragcer,vn Tmnglc,ou non. Ce que nous verrons axfemcnt par
lcsdxts Cercles, s'ils sentrecoppent. :

PROBLEME g,° PROPOSI'FION XX 1L

; Nous eftant pr dpofce vne droite hgne, faire’ d v
pomé’c en 1cclle donnc,vn angle egal avn angle rei-
hgnedonne; R e
Soit donneé la d:bmﬁ'gnc AB; B fa**pom& cmeéueiddme :
A+ & cpE foit hanglerstili-
gnédonné; Teveatlfurledic
poﬁ)ﬁ' A drefl¥f 9nangle re-
cof él’a.hgi!(’: deRné:
) CD:E...
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CDE. S th ‘ .
En la droite ligne p & {oit marqué vn poiné fortuit ¥ : &
ayant conjoiné c F, foir faiét le Triangle ¢ o F. Maintenan,
de trois lighés , qui foyént egalésaux trois coftés b ¥, pc &
c'F, je forme le Triangle a ¢ H: léquel manifeftement , par fa
conftru&ion, eft egal au Triangle b ¢ ¥, & mefmes par la hui-
&ieme Propofition.fi quelcun recerche preuue plus folide, Ec
pourtant langle afera egal 4 langlen. Cequ'il faloit faire.
"Nous prounerons le mefine par le droit, Car, foit a B lali-
gne dorinee, & ¢ le poiné emicelle donné : & 'angle donné
foit peF. le veuil fur le poiné c drefler vn angle egal a l'an-
glepE . ; >
le prolonge ¥ E jufquesau poin& ¢ : & fur le poin& E, par
lonzieme, je drefle 3 angles droitslaligne & 1 : laquelle fi elle
s‘accorde auec laligne e b, I'angle donné eftoit droit.Partanr,
L_K p__*m ayant drefs¢ vne perpendiculaire
i furle poin&‘c, -Ious aurons ce que
. nous-demandions. Sinon, jedref-
A—c— s cx ¥ feray vne perpendiculaire an poin&
H:auec laquelle, par la quatrieme Demande,la ligne £ b par
nous titeé,fe joindra:Car l":mglc p & Beft moindre quun droit,
veu que 6 E Helt droit. Q welles fe rencontrent donc au poin&t
D,afin que le Triangle p £ # foitformé. Semblablement je
drefle fur le poin&t c donné, 1a perpendiculaire c x , qui foit e-
gale i la perpendiculaire £ 1: & de mefmes fur le poinét x je
drefle vne autre perpendigulaire x L, qui foit egale 4 la per-
pendiculaire n p: & conjoins ci. Iedis donc que langle 1 ¢ 5,
eft egal dlangle donnép e ¥, ‘ ‘ '
~ Car, parla quarrieme, les deux Trianglesne b, &k c1,
font entre eux egaux & equilateres : & lesdeux angles L cx-&
D E H egaux. Mais les deux angles 8 ¢k & ¥ E i,{ont egaux: car:
chacun d'iceux eft droit. Partant, par la feconde Notion,
tout langle Le B, fera egaldtout langle b e r. Ce'que nous:
auions entrepris de faire.” SRR TP
Que fila perpendiculaire tumbe dehors langle donné i fca
uoir langle eftank aigu , nous ferons la probation tout de me=
fme, hors mis que nous employeronsia troifieme Notion au:

lieadedafeconde.: © < 1.0

‘g THEOK.
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THEOREME 1, PROPOSITION XXIiIL .,
" Side deux Trianglestes deux coftés de Kin font ¢-
gaux aux deux coftes de fautrereciproquement, mais
litn des ang]eg compris. pat les deux coftés egaux , {oic

'Plds grand que laatre, la baferanfli qui regardera le

plus grand angle, fera plus grande que laucre.

_ Soyent deux Triangles a 8 c & b & F:& que les deux coftés
A B & a c foyent reciproquement egaux & 0 & & D F:{gauoir eft
aBegalape, & a ¢ egald p r. Mais que langle o foic plus
grand que langle . Ie dis que la bafe B c cft plus grande que
labafeeF. .

Ie poferay donc, felon la do@trine de lantecedente , langle '

E D G¢galalanglea: Er, parlafeconde, lalignepcegaleala
lignea ¢. E¢ conjoindray la droite ligne £ ¢ : laquelle paffera
ou audeflus de k ¥, ou droit fur icelle, ouau deflous. Et pour

A o le premier, mettons quelle tumbe

au deflusde e F, (i quelle coppen F
) ~ au poinft H, Or eft-il manifefte, pat
: 2\c 12 quatrieme , que le Triangle- pE G

B c E¢
ABC. o o _ L
Puis donc que du Triangle p ¥ ¢ les deux coftés pr& D G
font egaux: car chacun deux eft egalda c:lesanglesprc &
D G F, qui font fur la bafe, feront eggux par la ¢inquieme. Par-
tant l'angle b F G fera plus grand quelangle Fc & : & par plus
forte raifon,tout I'angle & F ¢ fera beaueoup plus grand que le-,
dit F ¢ . Donques , paria dixneufieme, le cofté £ 6 feraplus
grand quele cofté¢ & r.Partant,puis que E G eft egalaBc, a2 ba-

fe B c féra plus grande quelabafe £r.Ce qu'il faloit demdftrer,

Etencorantrement, L'angle HF G, comme nous auons ja,
monftré,ettplus grand que r g H:Dorques,parfadixneufieme,:
le cofté ¢ u eft plus grand que ledit cofté g1 :- Mais, parila
vingticme , & H & H.F {ont plag;grands que £ F. Parzaps s H&
HG (cefta dire & 6 ) fong beaucoup plus grands queldedit £ F.
Dongugs aufli a¢ plus grand que & ¥, Ce. qu'il falgie monftrer,.

"Quefi Ec fe repofe fur E ¥, Iors & F fera pasic d'icelle: f;
TRl o que

P

i -

N

3

% eftegal & cquilatere au Triangle
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- Que maintenant EG pafle deﬂiws"’ﬁ F, & que les deu;c DF&

7\ " coppe & ¢aupoinét k. Siferont,

P-F,\'/\é & G FK, ‘egauxentrenx, Partant

tant, par la dixneufieme, le cofte ¥ 6 (& de tiefmes B c) fera

~ Autrement. Puis quc’ les deux ahgié; FCH&G FK fonte-

la vingtieme , & K &¥ x {ont plus grands que E . Partant beau-
2 r. Cequil faloit monftrér, -

acfte palecegale 3D ¥, il reftera que F g foit plus grand que

queE G fera plus grande’.’:?
D G, qui ont efté pofees egales, foyent‘prolongees jufques aux
A ' pointts H &K, tellement que DF
N pat la feconde partie dela cinquie-
: S 2 me, les déux 2 gles de fa bafe ro n
-'. < X T < N & . )
B . E ‘i Fangle o r« fera plus grand que lan
gle E 6 7: & parrant E F G beaucoup plusgrand qué e G F. Par-
plus grand que le cofte £ ¥, Ce qu'il faloit'derhionftrer. -
gaux, ¢ Fx fera plus ‘grand que ¢ ¢ x. Et bnques, par l4 dix-
neufieme , le cofté k ¢ plus grand que le cofté rx. Mais, par
coup plus grands feront Ek & k 6 (ceft 2 dire s 6) que non pas.
" Dereclief, par la vingtuniéme. Les deirx coftés b &EG
font plus grands que les devx p F & & F. Partant , puis que b ¢
_ BF. Mais, comme nousadmonnefte Champagne, la premie-
re fagon de demonfirer eft la meilleur, oulargument fe prend

delune & d;_}’aunrf partie de la einquieme Pippofition. Fou-
tesfois cefte variess eft: plaifante, & aiguife lefprit, & excice la:

memoire. . ;. Pt . T

' THEOREME 1, PROPOSITION XXV.
- Sideux Triangles ont deux coftés reciproquement
A\ T 3
egaux a deox-coftes ,maista.bafe delun eft plus gran-

de que la bafe delauemdangle 5pposé dla plus grand

20

bafe’; feraplhi’glrh’ﬂ rfupl”ﬁ’rjgle opposéala plus peti-

tcjbafé.f ’ \.‘: : nno &

s

Soyent deax Friafigles; ks & D E F@:&thé;"csd'céi‘cm
fiés aB & A c foyent reciproquement egaux aux deux coftés;

DE 8 B ¥ mais hapatt 8 foic plus grande-Yadita bie 55: Te

(e
I

g > dis
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52 ELEMENTS _D’EVCL‘!DE, _
A » disquelangleaeft plus:;gr__iﬁque lan-
A . . A glep.Ceftecyeft la Conberle de fan-
. . /~\ rtecedente, e
R T . Premierement donc ils ne feront
B c ¥ ~F point egaux : car, par la quatrieme, la
bafe s ¢ feroit egale 4 la bafe B F, contre ’hypothefe. Auffi I'an-
gle a ne peut eftre moindre que 'angle p: autrement,par l'an-
tecedente, la bafe 8 ¥ fera plus grande que la bafe s ¢, contre
I'hypothefe. Il refte donc que a {oit plus grand que p. Ce qu’il
faloic propuer. v S :
. Ce Theoreme eftoit aufli clair par la quatrieme;, voire de
foyme{me Mais pource qu'il regoit fes preuues par les antece-

dentes,illa falu reduice en ordre comme les autres.

THEOREME 17, PROPOSITION XXVL

Si de deux Triangles deux angles de liun font reci-
proquement egaux a deux angles delautre, & lecofté
de liun {oit egalau cofté de lavtre, foit que ce cofté,
aboutifle aux deux angles egaux, foit quilfouftende
lun d'igeax,les deux autres coftés feront aufli recipro-.
quement egaux aux deux autres coftés, & lautre angle

~ feraaufli egala lautre angle delaucre, -

Soyentdeux Trianglesa Bc & p & F, & que Fangle sfoit e-
gal 3 l'angle s, & langle ¢ & Fangle v, Ecdufli le cofté pc egal
aucofté Er:oubienasegal Ap £: ou bienacegalipF. ke
dis que les deux autres coftés feront egaux aux deux autres co- -
ftés, & que lautre angle a fera egal d autre angle b. )

.-~ .7 - Premierementdonc,que le cofte
: _fl; f‘p "; : B:lC‘-,'ﬁll" lequelﬁ: l'ﬁ‘PO(GMlCS ,d’eux

- \ C e:i ;G Tyt *ﬂglesn&&c ,feitcg‘al‘aucoﬁé E Eoi
\ 7\ furlequel Gnepelens anfiles deax
1 Y 1 angles £ & ¥, que ous pofons ?@;e ,‘

B w ¥ egaux 48 & c. ledis que le cafic A B

eftggalgu coflé px: & le GORE A G aucefté Dr 3 sbangle A a

l’ﬁ%qu ; g anipd jlfz’%il:;.;‘u;:"-‘ g T ;.f‘zfﬁ a0 :
 Carfi &3 neft cgal audit . 5., mestons g e it pll:is« -,
al i : - grand:

cis

ety S



g

[
{,
i;
i

PREMIER LIVRE. . : g
grand & retranchons en ¢ E qui foitegal 3 ladu'c AB:qcon«
joignonsF¥ 6. par la quatrieme, langle EFG (cra egal a langlc
c: partanc& i l'angle e F D, la partic au tour : ce qui eft abfur-

.de. Donques b E fera egal a ladite A B: 8 partant, par lame-

fme,p¥ feraegalaac: &l anglc p 4 langle A, comme nous
vouligns. i}

- Derechef foyent les deux angles B8 egaux aux deux £ &
F: & que le cofté a B, qui fonftend l'angle ¢, foir egal an cofté
b E,qui fouftend ['angie F, auquel on a posé egal langlec. le:
dis que le cofté B ¢ eft egalau cofté EF: &le coﬁe A c.au cofté
pr:&langleaa Pangle p.

Car, filescoftés B c & E ¥ ne fons cgaux (oxr E F plus grand,
& que E H {oit mis egal a B C : puis quon conjoigne p 1, Parla
quatrieme, langle b H & fera egal alangle acs,& pour mefme
raifon, A fangle & F p;lexterieur & lincéricur opposc , contre la
feizieme. Donqucs le cofté £ F fera egal au cofté s c. Partanc,
par la quatrieme , pF fera egal 3 o ¢ : & langle £ D F egal A [an-
gle o Erainficft emdente la Propoﬁuon

THEOREME 8, PROPOSITiON XXVIL

Sx vne droite llgnc coppc deux drites lignes,& fa-
celes angles alternesi interieurs egaux ces dcux llgnes :
la {font paralleles :

Soit la lignea 8. coppant les dpux hgncs cP&ET > & fgaav
uoir ¢ Dau poinét G, & £ Fau poinét H: & que les deux angles..
alternes p ¢ 1.& E H c.{loyent egaux, ledis que les dcux hgnbs
cp & & F font. parallelcs ou equidiftantes, - .

i - . .Sinen,fifaire fe. pem pofons |
c \G L p - queftans lesdites hgncs prolon-

. -gees, elles vienmont 3 sentreren-
. contseg au.poinét K, (i que le Tri-,

E "\" , L engle exu daface : duguel, par.
N

aee Gonﬁfﬂﬂlom,langlc KG H;inte- -
ncur, eft egal langle'cxtcucur oppofé EnG,. Ce ‘qui , patla
{cizieme, ne fe peuttrouyeraux Triangles. Pa;mxs Jesdives li-
goes.cp & £ F nullemens fejnindront. D@nglcn;paﬁ la defini-
tion dﬁs Parallslcs, shles feron G‘Qﬂldlﬁﬂﬂiﬁﬂ fune:d Bauere. Ce

g 3 quil
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THEOREME 19, PROPOSITION XXVHI

Si vne droite ligne coppant deux droites [1gnes,
fait langle excerieur egal a langle interieur oppose , &.
du mefme cofté:ou bien quelle fageles deux angles in-
terieurs du mefme cofté egauxa deux droxts, ces deux
lignes la font parallclcs

Que la ligne & F vienne a copper les dcux hgnes AB & CDh,a
fg:auoxr ABau pom& G, & cpaupointtu: Ec quelangle 6 ex-
terieur foitegala. langic Hinterieur & du mefme cofté, ou que-
les deux angles B & ¢ interieurs, & du melme cofté, foyenc e~
gaux a deux droits. : e dis que les deux lignes- a8 &cp font '

E Cqudlﬁan(CS
A \G s . Car puis que., par la poﬁuon langle

\ E ¢ Beft egalatangle p B 6 : & que, par Ja
¥ quuuwmg:,mcncﬁegala EGBLAGH&
’ r\ "DHG, a ernes, ferontcgaux, Part: tant,par

L T la‘pf deederfts [1es'deyx Highes x5 & cp
(crpnt cgalement diftantey finerde fntre: ng cﬁ pom* fe-pre-:
mier poinét. |

Soyent derechefles deuxanglesac n&cn G,egaux“é deux
droits. ledis que pat‘la au[fi i¥ appcrt quc:’ lcs déux lxgncs AB
& c pifoncparalleles, - R

Car, puis que lcgdcuxangles AGHEBG H§ ﬁmt,par la treis -
zxeme, cgaux adeux droits vorlesangles qui Jerfonit egaux, -
3 fgauoir a deox droits,foneaufli egaux entreux:par la premie-

" re commune fententé; Donques;les deuxangles Ac H& G He

fontegaux aux deukiangles #cH & BaH. Sidonc decofté &

d’autre vous oftez Fangle ¢ 1-¢,lesdeux anglesalternes, s c 1

- & Ho; par lacommune Nétioajtefteronc egaux. Partant,par
I'antecedente, les detx hgsncis B &c D [cront parallcfcs Cc
qu’il faloit prouwuer, .- " gz v

Laderniere partic dc c'eThcéreme eﬁ con)bif‘x&e atice la
dernicre Demande. Car i nous dilonsjue detsx lignes vien-
’ dmma fe ]omdic, filaligne; qjarlﬁs’ctﬁppésfaﬁ?es'deux angles®’

inter
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iriterieurs , & dumefme cofté , moindres ‘que deux: droits : le

prenantau rebours , Les lignes qui viennent ife joindre, fe-
ront les angles interigurs , & du mefme cofté, moindres que
deux droits. Mais les lignes A B & c b font leurs angles inte-
rieurs egaux A deux droits, & non moindres. Elles ne viennent
donc pointa {ejoindre : & partant font paralleles.

THEOREME 20, \PRO'POSITION XXIX.

Sivne droite ligne coppe dgux paralleles, les deux
angles alternes feront egaux: & langle exterieur egal 2
langle intericur opposé, du mefme cofté:aufh les deux
angles intericurs de quelque cofté que ce {oic, feront
egaux a deux droits.~ - T

Soyentles deux lignes a B & c.p paralleles, lefquelles la li-
gne e F vienne d copper ¢és poindts 6 & H. Ie dis que les deux
angles ajternes BeH & CcHG, font cgaux. Dauanrage je dis
que G,angleextericur, eft egal a langle interieur 1,3 luy oppo-
sé du m_cfmc co_Ilé. Plus, que les angles ¢ & H interieurs du
meflme cofté, pris enfemble, font égaux adeux droits. Ceft la
Cenuerfe des deux precedentes : De laquelle le premier chef

fe preuueainfi: . . e _
> Siles deux anglesBcH & c HG
N G/ 2 . neéfont pas egaux, que c HG foit le
‘——7""—, _ \/\ - plus grand. Et pource quecuc &
: .. DHG, parlatreizieme, font egaux
- H ] Ca \ . N PRI cal -
,} F/ . adeuxdroits,les deuxs ¢ H & pHG-

_ feront mlp_iq_d_“rke,s gixgg \dcg"x @tdi_:s.i
Dou aduiendra, queles deux lignes 4 8 & ¢, b, prolongees cel-
le part, viendront a fe joindre,comme au poiné k. Ce qui fe~

racontre 'hypothefe,veu quéelles font paralicles. Donques les

U N ST I S S
oY

anglesBc u & ¢ H ¢ font egaux." v e i
Dela senfuitle fecond. Car pat la quinzieme, langle s c'&
eftegal a lahgh w6 f ¢ & partantaufli;, patldiconimuahe No-
tion,egal a c K, Gauair efb lextericur a [interigur:. -, -
De la fe recueille encer le troifi¢me,, . qu;gqisgﬁé s parla
treizieme, A G E & A ¢ H, {ont e“g“a“ux'ﬁ'iiéu%(l' roifs: €1 ¢ aufli
& A e vy pay la commmmbiNagion foronsegaiie A deus draits:

[ tous

-
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‘tous deix intérienss ; 8ditn mefine cofté. - Ce qu'il faloit de-

Si deux droites lignes, qui coppent denx paralleles, viennent 4 fe
Joindre & wn certain poinit , & facent les denx angles alrernes
egauxs on ' angle exterienr egal 4 langle interieur opposé d'un me-
Jmecoite : ou baen les deux angles interienrs de coste & dautre
egaux 4 denx drosts, lefdites denx: lignes font de droit fil, & ne font
guune ligne, " ,

Soyent les deux lignes a8 &'c B, qui coppent les deux Pa-
ralleles p £ & ¥ 6 : a {¢avoir que & Bcoppe D E au poiné H: &:
CB coppe F Gau poin& x: & quel'angle pHB foitegal dl'an-
glesxc:oulangleanpegalalangle sk F:ou, enfin,pH b
& B K F egaux a deux droits.  ledis que les deuxlignes;, a8 &.
B ¢, font de droit fil, & ne font quiine Hgoe.,. o

N ~ Car, fiainfineft,prolongeonsa 5,fi que-

| / elle coppe F ¢ au poinétL, & que AL ne:

’ - foit quune ligne: & quele Triangles 1 x:

»__ ¥ ~F fe forme. L'angle o HB, par la premiere-
! partiede cefte yingtneufieme), feraegala.
-+ Fanglec B 'alterne: Parrant G LB egald.
T 1(/ = & BKG interieur & oppofite. Ce qui, parla:

B

feizieme,ne fe peut voir aux Tridgles.Da--
- vantage,par la feconde partie de cefte-cy,.
‘ - " Yangle aH p feraegal dTangles 1k du me:
fme cofté; FextericurdTintericur.. Mais le mefme s p aefté:
misegal 38 x F.Donques s x ¥ fera egala s L . Ce qui ne peut.
eftre parlameline feizi€me. - o
En fin , puis.que AHD & BKF font poses cgaux a deux:
droits: & que par la‘dérniere partic de cefte vin gtneufieme, .
an'ps &B LK foyeritegaux 4 deux droitsi Bk F feraegal aBL K,
contre ladite feizieme. . - . |
. THEOREME, 6 PROPOSITLON: XXXt oo
Les lignes quifont'équidiftantes 2 vne mefme; font:
auffi equidiftanteseptrelles. T
. Lies lignes & 280 Diftyentequidifisntesdodaligne £ . iii"-
. ‘ T 18 -

c

™ SN TS
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'dis Vicéllesabfi fofe: cqm:sli:eweﬁ-tf’dles

Ie fcr‘ay que’ la‘li' gt & H%pppe lestrois lignes AB.ET, & cp,
o auk peinéts’k, Ly M./ Er pource que A B

“G L Hh
CA "x/‘ o ""*- left également dikante’ dex F, les- anglcs
]/ alternes BK1 & E L K; ‘par e premier
R chefdela précedcmc ferofit cgaux en-
c - :v;/ Ly tdenx. De mcfmes;punSque el ega-
7 St Jefiieft diltarte debrr B parle fe-
cowl il "»*cond‘ ¢hetdeta preecﬂemc feraegal

© ML, lextérietir & Pintericur, “Donqués’dx L , par la Notion
cotrimune, fera aifli ¢gal ¢ m 1 flefquels s puis quiils font al-
ternés, par lavin exfcptxemc Propofition,lesdeux lignes A B &
&b feront! equidiffanites ' Ce quil faloiv ptoﬂuler- Pt o
Ceﬁc Ptbpoﬁuon fe' pondic clairctent priovuer par le

PhYesige “iioyen du Drott.” Alfgaueir en laiflant, par
R o IREEPR ‘Tontieme; choir ¢H pcrpcndzéulélre furla
A wp B nghé'drowcp.s quila coppeau pomé’c H:
g ' &l - gilaquellecHje continueray jufqu’a ce qu el

!c coppe la'ligne ¢ ¢ aupoindt k& deld julr

¢ s qu ac D,laque lle elle coppera au poin&- L.
Mamten m,Pmsquc G L neft quiine fcule hgnc comparant
Fing’ apres lutre’les deux lig 'A‘B &'co auec EF: & em-
ploydnt pour preuuela wngt(epneme oula vingnhux&xcmc il
appert aflez, parla definition de la perpgndleulalge 5 & Par la
qumzxemc ProPoﬁnon que tous les angles, quifontaH, K, L,
font droits; ‘& partant egav; ‘Dot fnes par lantécedente; les

deuk lrgnes ABY C’D fon? ;_Sara»lfc’lcs' Ce qu il falor: prouuer,

PROBL;EME PP\OPOSITION XXXI

TlI'CI‘ vie P.iraflfe’lc avne llgne droite par va pom&
marque hors“lce Te hgne dLoxte

- Solt's le-p@iné’c marqbcsho,rs dela hvm:n cyje vcml  par le-
poin& & tirer vne paralieled ladité: lxgnc BC. . .7

P £ Ipairela ligne & D, qui coppcra fortmtc--

¢ mentla ligue B-cau poiné.b:laquelle fera:

-andoicelle Jesdngles a8t ap c.. Er, par.

Ia vmgttroxﬁemc, jo deeffeau:pointtafangle pak, qui foire- {

. gal.

s 3
<tolime. L i
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A———F galalangleserne o .. Lors A B-fera pa-
g \ -+ 4 ungrallelea ne , par Ja premicre partig de la
T B 11 vingthpidieme:. Cg quiil faloit faire.
Cefte demonftsation fe pauuoic auffi fuire par le moyen de
la pctpcnd\i@ulgigc, DA w '
. Car du poin& A, parfonzieme , je tire la perpendiculaire
A D farladroite ligne Bc. Etparladixieme, furle poiné a je
drefle la Pcrpehdicu_laicc aedur ladite a p.” Alors il eft tout

]

A E clair ;par la raifon.conuetle de la derniere
. - Demande, que les deux lignesa s & 8 c ne
3 7 ¢ {e peuuentjoindre , veu.que fung ne pan-

che fur lautre. Ceft 3 dire,puisque de pas vn cofté les deux an-
glesinterieurs ne font moindres que deux droits. Ercecy.ne
requiert pas plus grand’ preuue, que faic ladite Demande, -

Iay anpore¢ cecy expres, pource que les lignes paralleles con
feruent la raifon dn Drait & de'Egal par voe certaine prero-
gatiue.Dou vient que les Propofitions,efquelles par cy devant
a efté faicte mention des paralleles , ont vn tresfrequent viage
¢s Demondtrations geomectriques, . '

THEOREME 22, PROPOSITION XXXIL
T 0 IR SLE KA LS T o PURLE

Langle exterieur dun Triangle, eft egal anx deux
interieurs 4 loy opposés. Et de tout Triangle les trois
angles font egaux a deyx droits.

Co DU T e

Soitle Triangle a 5 ¢, duquel le co¢ s ¢ foit prolonge jul:
quesaupoind p. le dis que langle A ¢p exterieur, eft cggl aux
deux interieurs A & B pris enfemble. Et que les troisangles in-

A - ! terieurs- dudit: Triangle pris enfemble,

, . t . font egaux d deuxdroits.

. Dupoiné& c, par la precedente, je tire
sl M- laligne cE paralleleau cofté 5a. Lors," -
parla premiere partie de lavingencufieme, les apglest ca &
B 4 ¢, feront egaux; puis qivilsfonraltesnes. Et, parla fecon-,
de partie de la mefme,lesangles A B ¢ & E ¢.p auffi egaox, fex-
terieur i Vinterieur:Partanc toutlan gle exterieurac pyeft cgal
aux,deux interieurs a & #Qui ¢ft pourte premicr- Lame fme
: P"‘W fé{ﬂ,dﬁﬁf’&&f{b&ﬁ{lg’@ﬁ prisidelions, 5, amniin Veu
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Weu dénc quefesdéuxangles s czé&aco, font,parla trei-
zieme, egaux 3 deuxdroics, les troisangles A B¢, BAc& AcB,
feront egaux 3 deux droits. Ce quiil faloit prouuer.
Appendsx ou dependance de Champaigne.

De li senfuit, que de toute figufe Maltilatere tous les an-
gles pris enfemble,font egauxa deux fois antit dangles droits,
que ladite Figure eft en lordre’des Multilaceres. |

Par exemple , le Triangleeft la ptemiere des figures, puis
qu'iln’y en a point qui ayt moins de coftés : car deux lignes
nenferment pas vne {uperfice. Le Triangle donc cGtient deux
angles droits. Car [unité,qui marque fordre du Triangle, prife
deux fois, fait deux. Le Quadrilarere, qui eft le fecond en or-
dre,encloft quatre angles. cardeux doublé fait quatre. Or lor-
dre des figures fe peur cueillir des coftés: car, fi vous oftez

_toufiours deux du nombre des coftés, le refidu vous appren-
dra quantieme en ordre ferala figure. Car fi vous demandez
la quantieme entre les figures eft Fhexagone, oftez deux de
fix, il reftera quatre. L’hexagone donc eft la quatriemé entre
les figures. Partant elle contient hui& angles droits.Bret; pout
adjoufter quelque chofed Champagne', veu que le Triangle
eftla premicre figure; pour fcauoir fordre des autres, nous c6-
mencerons a compter par le ternaire, f que le quaternaire
nous foit pour deux, le quinaire pour trois, & ainfi de fuite.

: - Or céfte confideration des angles droits eft
prinfe dé e, que toute figure multilatere fe re-
- | {oulr én atitant de Triangles quelle eft quantie-

me enotdre. Car la Quadrilatere fe refoulten

deux Triangles, la Pentagone en trois, 'hexago-

ne en quatte , & ainfr fuyuant : comme il eft'aisé-d voir par les

& - figufescyjointres 7 o

2 pii{sfi'qﬂc chachn deésvtrois Triangles (et
- quelslafigure a cing.coftés fe pear'patriry
“ - adeuxanglesdroits, ledit Pentagone en
o “atrd{ix droits, Toutreniédsa x viv, fi nous
L - “difons ,Entoute figure multilaters, doin
blarit le nombre d¢ toullles'angles’ qui yfont, & oftant quatre
‘ | k 2 de:

P éxemple, an’ Pentagone ap¢ Dt‘g,,

C

\
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de tQu;p la, fomme, ce qui rc&qra fera le nombse des angles
drojrsque ladite igure myltilatere conucm,” s
Car i dup poinét fortuic ,, margué au ded ans Jc I ﬁgurc,
comme eft le poinc c en la figure he-
xagone'A B¢ D E F, nous tirons des Ji-
B ,guesdrg;pc&a chacun des angles,, ily
- ayra'pyrancde Triangles en Jadite A-
. gure,,quily a dangles Donc, parla
tr ctcdquxxcmc prcnanscnfemb]c tons
les angles de ces Triangles, ils vaudrée
. . ,autantdangles drmts comme il ya
- -dangles enla figure pris au dopble: ¢3-
me; xcy,lcs angles dc ces fix- Tnanglcs valent douze angles
droics, Et puisque tous Ies angles ; qu;ncnuu:onnent le pom&

1~} fpnr, par latréizieme, egaux a quatre, draits : fi hous oftons

quatre de douze, ilapperra que les fix angles de hexagone
en valent hui& droits.

I appert ayfideld, que dcs fig qrcs Polygones tous lesan-
glcs exterieurs,pris. cn(cmblc,fom egaux i Quatre droits. Car,
pat la trmlemd, lL‘S anglcs m;u;rlcuts > p;ls auec Ics cx:encurs,

Ly - .- font egaux a devx fois autant dingles
g droits, quily.a dangles cu la figure. Mais
les interieurs font egaux a deux fois autat

oftant quatre , comme nous auons main-
N STSTNVAR . tenant monftré. Pgrtantlcs exterieurs font
,,;\7—-—'“» ® roufiours egaux 3 quatre droits.

<. Rar exempje, prolongeons'les cihq co-
fiés du Petagonc 3 EC b E,jufques aux poindts Fc HK L. Lors,
par la treiziemg,es. deux angles qui fopra A,{;onx egaux 4 deux
droits: & par. la mc{'mc,lcs deux angles qui font 3 B, egaux auffi
adeux droits. . Ex am{i prenant les, chagues deux angles, tous

 enfemble fergr ggaux; a dix.dioits.. Oﬁag&danc les intericurs,

qui fonr.cgaux 3 fix droxe&comme nous.yenons de prouuer: fe

verra que. lcsextcneurs ﬂsropgcgqux i quartre droits. -~
Ilrpﬁsau,lﬁ cereain qugpltaqc Pentagone , qui foir bafti de

f g.oy, guegchague eo&;facgﬁpggc.fdcnx desautrés,les cinq an-

gw,t,ega(u adgqxd,qggts. fCar foir le }’ﬁpggoqc ABCDE

B & ‘ ‘ (Cl

% de droits , que ladise ‘figure a dangles, en

4
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, S tg.lq_ut: npys.auons da:,a fcauoxr que le co-
/, f€ A coppcle ooftd BEaupom&c &le
‘ \FA - cofté a pcoppe leditBeau poind 7, par Ia
prefente; langle aFc fera cgal aux deux
angles s & p. du Triangles D F,a fgauoxr le-
Xterieur aux, intericurs opposés. ~Par me-
. (mc raxfon langle Fca fera egal aux deux
angles c &E, du Trxanglc cEG. Maisles deirx angles AF g &
FG A,auec Jangle A, par cefte mefme), font egaux 3 deux
droits. Donques les quatre. angles B, , b, E; auec langle a, font
egaux A deux droits. Ce quil faloit demonttrer.
~ Combien que ces difcours de Champaigne ne font pas in-
digues deftre.apptis, routcsfoxs,qm voudta recercher fembla-
bles indentions,le nombre sien tronuera infini. Car ces Figu-
res Gcomemqucs prefcntcnc aux efprits vn champ'aufli large
pour (o promenerique fgavroyent faire les nombres voire ine-
fmes encoy’plus latge. .. - - -

Nous pouuons encor tirer. dc ce Theorcme,que la conﬁru-
&ion du Tnanglc fe parfant pat deux lignes dreflees 3 angles
droits for vhetroifieme, ~Cat'fi lirie panche vers Jautre, les
deux auec la troifieme viendront & enclorre la fuperfice Trian
gulaire , tellement que ce qui fe diminuera des angles droits,

A ¢ fe retrouuera au troifieme, Comme fi nous ima-
£ ginons, queles deux lignes AB& c D, 'dreflees a
angles droits fur la ligne. 8 b, fe meuuent lune
| vers lautre, & saflemblent au pom& 8, fi quelles
b facent le Tridgle 8 b 8: Ce qui defcroift aux clcux
angles droits A 8D & ¢ p 8, langle = le prend pour foy , 3 fin
quela fuperﬁcc e baftiffe. Telle eft la condition des chofes
humaines,que les vnes tumbans fur les autres engendrent tant

de diggrles c(pcces Mais nous dlfg:ourrons de cccy vne autre
fOlS.. Reuenons a no{’crc Euchdc o e :

1%

" THEOREME - PROPOSITION xxxm

- Sideux drones lxgnes conlolgncmws avis- lune dc

fapere deux hgnes,*sg&(lv‘es cqufdlﬁénté‘ “‘cT[q; Teront

"auﬂ‘ cnuplles egalﬁ&ég 'qudlﬁan«‘?ﬁ-m Jan

‘h 3“;7 Qi‘e

-
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Que les deux lignes x8:& c p,conjoignent vis 4 vis, és qua-
tre poinds A, B, G, b, les deux lignes A ¢ & 5 p egales & equidi-
4 c flantes. le disquelesdeuxlignesan & ¢p
font egales entr'elles & equidittantes,

le conjoindray ap. Ectpource queac &
~ 8D font egales & equidiftantes, langle ¢ a p,
par la premicre partie dela vingneuficme , fera egal 3 langle
ape. Donc, puisquelesdeux coftés s c & ap du Triangle
A ¢ p, font egaux aux deux.coftés 8 b & p a,du Triangles s b,
la bafe A B, par la quatrieme , fera egale ala bafe ¢ p. Quiett
pour le premier. ’ .

Par la mefme,les deuxangles a p c& s & b feront €gaux en-
treux. Partant, puis qu'ils font alcernes, par la vingtfeptieme,
A B feraequidiftante de ¢ p. Ce qu'ilfaloit demonfirer.

THEOREME 24, PROPOSITION XXXIIIL

En tout Parallelogramme, les coftés , qui font vis 2
vislun de lautre, {ont egaux , & les angles opposés
egaux. Etle Dimetient diuifele Parallelogramme par
la moitié. o , . S

Soit le Parallelogramme 4B ¢ p, duquel le Dimetient foic
ap. ledisqueles deux coftés A B & ¢ p font egaux entreux:
& que les deux a ¢ & B p font aufli egaux entr'eax : & quaufli
les deux angles A & b font egaux entr'eux: & lesdeux & e
auffi. Ev en fin, que toute fa fuperficic eft diuifee par la moitié
parle DimetientAd. - ' o

A s Carpuisque & B & ¢ » fontequidiftantes,
| les deuxangles alternes BA p & ¢ b A feront

B

< o &sp fontequidiftantes ;les deax angles al-
ternes, C A b & B D A, feront auffi egaux , par lamefine. - Puis
donc que les denx Triangles, A3 p & A c b, ont deux angles

mutuellement egaux i deux angles, 3 fgavoir A D & BvA 2

cbA&caD: &quelecoftéa b, fur lequel les angles. fe repo-
fent, eft commun A toys les deux Triangles, par la visgtfixic-

- pie le cofté A b f€ta égal an cofté ¢ pr& le cofléi#c au cofté
5 p:&langle Begald tanfle ¢’ Partint tople’Erianglea Z'n,e

- s \

s

'.4]" LR

. TR R iy o A A
egaux,parlavingtneufieme. Et puisquea€
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feraegal A tout le Triangle acb.. Le Theoreme donc cff par-
faict de toutes parts. ;o ‘ E
c R [CHIRE AL RS S TR R Lo

Entredenx lignes interminecs,conjoinites 4 vn angle donné, col
loquer vne ligne egale 4-une ligne donnee, laquelle, anec 'une a’i-
celles, face vn angle egal & vn autre angle donne. Or faut-il que les
deux wngles donnes foyent moindres que deux: dréits. ’

- Soyentdeux lignes a B & A ¢, qui facent langle donncsac,
mais qui foyent interminees.dela part de leur eftendue. Soit
auffi la ligne donnee p. Et lautre angle donné, Ie veux entre
les deux a B & a c métere vne ligne egale a laligne o, quiavec
Iune d'icelles face vn angle'egal alangle donné &. Moyennant
toutesfois que les deux angles A & E foyécr,maindres que deux
droits. Autrement, par la dixfeptieme , ne pourroit eftre for-

R T mé le Triangle.’

B
' ¢ —5 /i; ‘ _Ievevil donc.que langle que
A//é »  nousauonsabatir, {oit furlali
/ K ¢ .

gne Ac. Surle poiné a, par la
R - vingurroifieme Propofition,, je
fay langle c A ¥ egal A langle donne et & de fautre cofté je pro-
longe F a jufquau poiné G : ique A G, par la feconde, foit ega-
leilaligne donnce o, Et par le poin& 6 je tire , par la trente-
vnigme, G H parallele aladite a ¢, laquelle je prolonge jufques
ace qi’elle fe joigne ou qu'elle coppe a Bau poinét H, Sem- -
blablement, par le poinét i, je tire la ligne 1 x parallele A ladi-
te G F, qui coppe laligne Ac avpoinc k. - le dis maintenant,;
que laligne Hx, conftituee entre les deux lignesas & ac;eft
cgale 2 laligne D, & que langle x eft egal i langle donné k. .
~ Car.puis que, par la conftruction,a ¢ H x eft Parallelogram-
me, K H feracgaled AG , parla trentequarricme Propofirion:
ple:{a;ant feraaufliegale dlaligne o, Qui efpourle premier;
oo el T e e serninhS
; Et dautant que Ak tumbe fur deux parallelesyng & xn,
. langle sk Hferacgal dlangler ax, patla premiere partie\dc
.« lavingtneufieme, puis quils fontalternes, Parfant le mefme
i anglex feracgal 3 Pangledanné g Dongues la lighe nx , col-
. loquegengre les depxandta g leracgalgdlatigne o, & fera
L T - N \ lhng

%otk Vs da S

-
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Fanglek egal Atangleieldohné, Cc que nots abxonscﬁtrcpnns
de faire. IRl DT

l'ay trouué bon d’inferer icy ce Problcme qui me e fut vn

jour pmpose par vn astifan,quin’eftoit pas ignorant de la Ge-
ometric , lequel il eftimoig ne fe pounoir demonftrer quiauec
dxtﬁcul:e Car wroischoles, font donnees-pour en baftir v
Tridgle: afcavoirdeux aqglcs& vne ligne. Et encor les deux
angles donnés ne font pasfusvne melmeligne : Car ainfila
conftruction en ferorHac:lb Lomme fifurla hgnCA K ilfaiuft
baftir vn Triabgle,qui Eiftdenxangles egaux 2 deuxan gles
donnés: Maisi 1cy il faut cef'cher par artlaligoe s x.

THEOKEME a5 PROPOSLTION XXXV,

Les Pat’aHeIOgrammes qui c“dhﬁﬁ'erft(ur‘mcitrve ba
fe, & éntre meTmes Paralléles font egaux eneitux.

Soyent detix Parallelogrammes asc o & EBCF, fur la me-
fme bafe B¢, & cntfe lesmcﬁ‘ﬁes paralicles A ¥ & Bc. ledis
qu’ils font cgaukt‘mrcmf

- Car,ouly irgdes E ébppéri la ligne A r par dega le pom&
00 Juffcmédc%m' pem& B, it par-deld. “Meitossdoneipre
mlcremcnt qu”t‘ll'c 14 coppe paridecaleé poind b Et pource!

! - que chacunedes deux lignes A p&E F, eft e~
ale 3 haligne s cselles ferontauffiegalesen-:
‘trelles. Oftant‘doricla commune E DyAE re.

T e era ega!ca o'r. Dertchef): pouree Jue; par
Ja precedénte, 4 bt egald ¢ o & Iangle & a8 5par la' féconde:
partie de la vingtneufieme, egaldJangle ¢ p iFintefiour-d les
xterieur, les dcux TrianglesEBa& rc b, p-ar!a quarrieme,fe-
ront egaux entréux.  Parcant, adjouftant a ¢haguh deux la-fi-
gare xrrcguherc <D EB lcsdcux Parallelogrammes ABCD, &
EB'E ¥, ferd it egaux. - TR IS

Maintenant fat(ons quela lxgnc BE coppc lalignear m&e-'
miénit dn pom& b." Pai lés méfthesraiforis qué déflus, les deux
1 p 2t % Triatigles ABD & 15 cFferont egatix. - Par--
' -tant,’ ad;duﬁam'a chacun deux le Frian gle-
A e e ples deux Paral{clogrammcs ABCD, &
T - hnvbh’fc woduerofit egaux.. ' Mais nousle”
T . ) P!.'Ollt!

Lot

A

P
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ouuerons aufliainfi par la trentequatrieme.Les deyx Trian-
glesa B & BC D, par latrentequatrieme, font egaux, i caufe
du Dimetient : & aufli les deux. Trianglesc p F& 8D c egaux,
pour la mefme raifon. Donc les deux TrianglesaBp & cp ¥,
ar lacommune Notion, font egaux. Adjouftant donca cha-
.cun deux le Triangle B ¢ p,les deux Parallelogrammes asc o
& p B CF fc trouneront €gaux. IR
Pour la fin, faifons.que la ligne B £ coppe la ligne A ¥ par.de-
lale poin& p aupointt G : tellement qu’elle coppe la ligne ¢ p
au poiné H. Puis donc que les deuxlignes A p & 6 F fontega-
&, _©» & Fles, parlaprecedente & parla commune
Notion : adjouftant a chacune d'icelles la
1.7 | pacticule b 6,les deux lignes A ¢ & p'F fe-
BT C ‘ront egales : & le Triangle. ABc .egalau
Triangle b ¢ F: pource que lears coftés & leurs angles fontre--
ciproq’uemcnt egaux, par l’antcccdcntc, & par la-vingtneuﬁ‘e’
me. Adjouftant doncachacun d’iceuxle Triangle s cn, &
oftant d’iceux o ¢ H, les deux Paraliclogrammes ascp &-
¢BcrFferonreganx. Cequiilfaloitdemonftrer.. -

THEOREME 26, BROPOSITION XXXVI
-Lés Parallelogrammes qui font fur egales bafes , &
confiftent entre mefmes Paralleles , font egaux en--
treux. ' - :

. Soyent deux Parallelogrammesascp & eFeu:furcp &
oHbafes egales, & entre mefmes; paralleles A F & cu. Ie dis
que ces deux Parallclogramm®s font egaux, - :

- le tireray deuxlignesc e & Dk : Et, par la trentetroifieme, .

A BE F lafuperficec pE F ferade coftés equidi- |

o /| ftans. Car les:deux equidiftantes cp & -

i : . .} &= fongegalesentrelles : veu que chacu- -
L e »¢—# ne dicelleseft egaled o1 Conjoignons

. les auec les denkic £ &0 ¥ de parts;oppofites, Puisdong.que

. parlantecedente, chacun'des deux Parallelogrammesasc o -
& er e cft-egalag Paraliclogramme c » 5 7 ( gntendant dun -
coftela bale & F, & de haatre c.nils ferong: g.gggg:,:paﬂajNo_ .
tiondamumung. . Cé - grilfa ‘ o '

4 Qi&é@mongng Ay L
' in - - THEOR?

L d
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THEOREME 7, PROPOSITION XXXVIL

Les Triangles, quifont {ur mefme bafe, & entre
mefmes Paralleles, font egaux. H

Soyent les deux Triangles A 8 ¢ & p B ¢ fur vne mefme ba-

fe B c,& entre deux paralicles a & & Br.le dis qu'ils font egaux. .
Parla trenteunieme je tire c G equidiftanted A8, & cHe-
quidiftante 3 8'p. Siferontles deux Parallclogrammesasce
A G P 2 X & DB C H €gaux, &, par mefme raifon,
leurs demis aufli: Puis donc quele Tri-
angle A B ¢ ¢ft la moiti¢ da Parallelo-
B ¢ ® gramme ABC G, par lagrentequatrie-

‘me : & le Triangle p B ¢ foit la moitié du Pasallelogramme

D B ¢ H;par la mefine : lesdits Triangles feront egaux entreux.

Ce quil faloit dementftrer. T
THEOREME 18, PROPOSITION XXXVIIL
Les Triangles baftis fur bafes egales, & entre me-

{mes Parallclcs‘,fom egaux. -
Soyent deux Triangles ABc & p EF, furbafes egales s.c &
g B & entre deux parallclcs Ac &&BH. ledis que ces Trian-
les font egaux. - : G
e tireray ¢ k equidiftante 3a8: & Frequidiftante A£ p. Si
A KD 1_e feront, par la trentefixieme, egaux les
~ 1 - deux Parallclogrimes ABCK & DEFL:
B/ ‘ J\I -~ .Et partant,par latrentequatrieme, les -
B ———¥w_Triangl®sa Bc & DE F (qui font moi-
tiés desdits Parallelogrammes, ) feront egaux. Ce qu'il faloit

monftrer. o o
De cefte Propofition fe peutai fement tirer cc Probleme.

Parsiz wn Triangle donne en deus Triangles ¢faux.

Soit le Triangle aBc; lequel ilnousfale>diuifer en deux
Triangles egaux, - S o
e diuife lun des coftés,i fcauoir B c, endeux parties egales,
pm-‘h dixieme;au poiné pi& conjoins'va. Ie disxqueles ‘dcux;
Triangles a BD & A ¢ D fofitegaux., i-.Caqaﬁdﬂ'czemdepgrb;.
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E i par cefte trentehuictieme, fi nous prefup-

E / \o>2 ~  pofons-vne parallele i ladite B c, qui paffe
-/ N - parlepointt A, comme enfeignela tren-
2" D € tevnieme, telle que la ligne H k, que nous

auons icytiré pour plus grande clarte. Nous auons auffi d\iui-
fés egalement les deux coftés AB& a-c és poin&s E & F: dfin
que tu-fgaches; que quelque cofté quon diuife, le Triangle fe-
ra parti egalement. Oi fe recongnoir aufli legalit¢ des moin-
dres Triangles, par les frais lignes a b, 8 F, & ¢ E, qui fe cop-
pentau poin& . Cecy fert pour partir les Triangles en pa-
reillement pers, commeen 4,8,16,3 2. -

On diuilera aufli mechaniquement le Triangle en autres
parties, en divifant femblablement va cofté , & tirant des li-
gnes de langle oppofé aux poin&sde lafe@ion. De laquelle
diuifion la-demontftration fe referue au fixieme liure,

Nous adjoufterons encot eeft autre Probleme.

 D’un poinct marqué ,en’l‘un des coités du Triangle, tirer vne ’i-
&re; quidinife le Triangle en dewx parties egales. _

Soitle'poiné A, marqué au cofté sc du TriangleBcp. le
yeux du-poing A tirer voe ligne,qui divile ledit Triangle cp
endeuxpartiescgales. . . P \

Ie divife egalement ke cofté 8 cau poin&.e. Puis du poin&t
a julqui langle oppofite b, je rire la ligne & p. A laquelle , par
le poin& kje tire, par la trentieme, la parallele & F, qui coppe
lecofté:pc aorpoinc F«Puil conjoins a F. le dis que a r divife

par egales parties le Tridngle .c.p: gauoir eft.que le Quadri-

i . lateré & B DF eft egal ab Triangle a c r..
=" 1e ¢onjoins & b, coppant A F au poin&

.6. Ecitconfte,par la trentehvi®ieme,
LN - queles deox Triangles BED & cED
[ AN s s fGi egaond; prefappodant vie parallele
R A TR Suadiee » c ,qui foit'tiree par le poinét
b : veu que lefdits Fridngles font fur bafes egalcser & 5.
Auffi les deux Triangles D g5 8 A £ ¥ font egaux , parja tren-
tefepticme, veu quils ’f_bﬁ}&"i'gr vne mefme bafe £, & entre
deux paralleles A p &% ¥. Endftant doncle commune ¥ G, le
Tridhghe s ¥ ¢ fefaégifau Thiangle p ¥ ¢. / Puisadjouftantd

1 2 C

D

®*
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chacun d’iceux le Trapeze crce, le
. Triangle A ¢ F fera egal-aun Tnangle

DEc. MaispEc eft lamoitiéde tout .

le Tnanglcn CD: partant A CF feraauf-

fila moiti¢ du mefme. Donques lautre

moitié ferale Trapeze o 5 p. Partant
la ligne a r divife egalement tout le Tnangle acp. Ce quil
faloit faire. T

THEOREME 15, PROPOSITION XXXIX.

Les Tuangles egaux, posés {ur melme bafe, & dref
sés dizn mefme cofté, conﬁ(‘cent entre dcux Paralleles.

Les Tnanglcs font dits cﬂ:re fiar mefme bafe, & drefsés de

mefine part, lors quune ligne titee du fommet dc lun au fom-

met de lautre, ne coppe pas vn de leurs coftés.

Soyent deuxTriangles,a 8 c &p B cfurlabale B c,quiayent
leur fefte , ou fommer, ou poinéte , tourné dine mefme part:
& que laligne A p foit tiree. le dis que ladite hgnc Apeft pa-
S Come tallelealaba[énce‘ L. G Db
A — "Si.celd neftsticons , par la trentevnienie

vne parallele 2 ladite 8 ¢ , laquelle” paffera ou
deffus ou deffous a p. Sielle pafle de(fus,que
< cefoit A E: lors nous allongerons 8p, jufqu’a
c. ce quil vienne a fe rencontrer auec A e au
pom& E: & {oit tirec laligne- £ c. Qr pui¢ que;par la trentefe-
ptieme, le Triangle B c eft egal au Triangle;sa.¢ ::ar tous
deux font entre deux paralleles » & que audit Triangle aBc
nous auons posé egal le Triangle p 8 c:le mefme pB G ferae-
galauditeEsc,la partic au tour. Ce qui.ne peut eftre.
- Que fila paraliele vient  pafler au deflous de a b, comme
AF:enliantFc,fe fera’reTnanglc EBC, cgal audit DEC,la
partie-au tout..Rartant n'y aura poise dautre parallclc 3 Ia bake

\'Bc,qucladueAD Gﬁqu#maﬁmﬂnﬁﬁcﬁ‘ i e ave g

et AT D
A }emizx de Cbnm{fagﬂe U i

Dc ccﬁc oy, éc de lantaccdcntc senfuic:. |, ey o

S: fgm; dmtf ltgne ;)o‘ppf dg;q; caé?e; A&Igz gl s e‘go bs f“fi

B t‘oﬂ-f)

“,.;}

~
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tions, elle [era equidsitante an troifieme coste.
" ‘Soitle Triangle ABc:&que laligne pe diuife par egales -
portions lés deux coftés a B & A caux poinés b & E.le dis que
lalignep e et paralleleaac.

B ~ Au Quadrilatere a cE p {oyent tirees deux
; lignes trauerfans A £ & c p: Ec prefuppolanta
ladite a B vne parallele, qui Paﬁb par le poin&t
E,le Triangle 8 b g, par la trentehivi¢tieme.fe-
raegal au Triangle p:a £ : veu queleurs deux
bafes,a p & p B, ont efté pofees egales. Dere-
7 chef,prefuppolans parle poin& p vne pasallele
aladite Bc, le mefme Triangle 8D E fera egal au Triangle
ceD, Partant, parla commune Notion, lesdelix Triangles
E A D &E ¢ D feront egaux: lefquels, puis qu'ils font fur la me-
{me bafe b £, & leur poin&e drefle¢ de mefme cofté, par cefte
trenténeufieme ils feront entre deux parallelespe & ac. Ce
quila faludemonftrer.. ' ‘

. THEOREME 30,. PROPOSITION XL

'fD¢UX Triangles. egaux, fitués fur bafes egales , &
dreffans leur poinéte de mefme pare, confiftent entre
mefmesparalleles. o o

Soyent deux Triangles egaux a2 ¢ & pE Faffis {ur deux ba-
fes egales B c & & F, & dreflans Jeut, poincte de mefine part : &
foic conjoinéte la ligne a p:le dis que les denx Trignglesas
&pEr QQ*?f@@Cf!‘F*:?E!s;s,lsz_qxpaiﬁcic.sna & a b,Ceft Ja Con-
verle delatrentchuiftieme. -~ 7 7T T

b+ itirdantyneéautre pasalleleselle paffera
\ - oudeflus ou deflous ap. Si'deflus
1 1@P8ice.foisoa 6. Prolonggons donc
- N LN - Bpjuiquideequ’ifvencongie A au
B oo SF o By paindtg: & fait licc}:\f Lors,parla
trentehui&ieme,le/Triangle ¢ 8 £ fera egalan Triangle a s c,

1

Mais p £ 2 cfté miSegal audica re, .Dondues b 5 ¥ fera egal

ie..3 7 Ja pactip auepurCe quicfiahlinde. oy 1.
o S i3
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@ Quefi-ladice parallele paffe def-

fous A D, que ce {oit A H, & foit con-
~ join&enF. Lorsauec le mefme dif-

cours on prouuera que le Triangle
_ ‘HEF clt egal au Tnanglc DEF,la
B € E 'F partic au tout. Partant, puisqu'il ne
fe peutny en voefagon, Dy €n autre,B F & 4 D feront paralle-
les. Ce quilfaloitfaire voir, , .

THEOREME 30 PROPOSITION XLI

Sivn Parallelogramme & vn Triangle-font fur me
fme bafe, & confiftent entre deux paralleles,le Paralle-
logramme fera double du Tuan gle... :

~ Soitle Parallclogrammc ABcp,&le Tnanglc BDE,furla
mefme bafe B b, &entreles Parallclcs AE&BD. ledis quele
Parallelogrammc aBcpeftdoubledu Trlangle BDE.
~ AuParallelogramme je tireray le Di--
‘metienta’p : & lors,par € ¢rentefeptic-
| -mele Tnanglc A pleraegsalau T,nan-
SNV glc £'8'p.Mais fe ’Parakﬁclogramc ABCD,
BT Fopdrla tientequatrieme ; eft double du

A Cc E

Tnanglc AB D, partantcﬁ doubleaufli du Tnang'le esp. Ce
qu 'il faloit monftrer.

"De cecy il 3 pcrt aﬁ'ez, ?uc fila baf cftdoubice le Tnam
, Bta bgal hdie mr.fyclog;am e,

RO '9

k« : gle,quvféra dfgfsc fqr t‘c
Ectel efticyle ’Friaﬁgt’e B ik o
: ' " Le Problénie fayuantfe prduh‘ci‘a{ au’fp fa’cilcmgﬁ‘t"’ " ‘

Les

- Si un Paralielogramme, & vn ﬁmrxgle, font fur bafes egales,c
unf et entredenx Paraliels ke P»mﬂelogrmme  fera double du
Trﬂmglt. A .:vuv?“ v enlobwey ‘
| A wiols L Shyent léfmrallelogramme ABCD&
] NG A ‘!t Thiafigler t5_ fiur bafes egales 5\
‘7 2N S - e disque’ie Parallclogrammc BCD
f , L N cc’ﬁc'{oublc du Trianglee ¢ "

-

BooaaC 3 IS ot" donjoth@e £+ &1 ft ‘tirée pai‘
le Poxn& cvne pdréﬂéwa!m:e s’r“‘ﬂ c*mmwpas pauglaeu
ors,

I R A e

+*
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Lots ,’pa/r la trentefixieme & trentequatrieme, la Propofition
fe pa:fcra. b . ) .
Laquelle:Euclide a2 obmife ;4 caufe de fafacilité , comme il
en pouuoit encor obmettre dautres non moins aileesa com-
—  prendre, quiil a toutesfois cy deuant exprimees.

PROBLEME u, PROPOSITION XLIL
Faire vn Parallelogramme egal a vn Triangle don-
né, lequel ayt vn angle.egala vn angle donne.

Soitle Triangle donné a8 c, & langle donné p.  le veuil
drefler vn Parallelogramme;qui foit egal audic Triangle a s c,
& quiayt vn angle egala lange p. - - e -,

, Ie divife labafe 8 c en deux parties egales , au poin&t & , par
la dixieme Propofition , & conjoins.A & : puis, parla trentev-

Y R N . nieme, du poin& a je tirea ¥, qui
v . -, foit parallele dladites c: & furle

- ‘ g poin& & je drefle, par la vingtrroi-

/'\ 4 fieme, langle 6£ ¢, qui foit egal &

BT® ¢ . " linglepdonné. Enapres,parle
poin&c je tire cF, qui fojt parallele Aladige e c. ledis quele
Paraliclogramme e ¢ Feeft egalan Triangle ac. .

Car puis que;, par la trentehniGtieme sle Triangle A et
cgalau Trianglea & ¢, toutle Triangle o B c fera le double du
Triangle a & ¢. Mais l¢ Parallelogramme & ¢ 5 , par la prece-
dente,eft double dudic Triangle o £ ¢: Pasgant ledir Parallelo-
gramme & CF G feraegal au Triangle.a p ¢,8aura langle ¢ & ¢
egala langle pdonné. Ce quil faloitfaire. )

- Senfuit la Conucrfe de cefte-cy. e

& qui myt vn angleegat 4 un Mg’{-" ddnmé,

HoLuy

. Dreffer vn Trinngle qui foit egdl_fé"«v(: Parallelogramme ?Ionm’,_
A B . .F ')Sv: Ll e SOit AB&C.D}C Par_auelqgram- B
_ - medonné, & langle donnt foic 5.
\_ Ie veuil drefler vix Triangle qui
vy - foit egal andit Pazallelogramme-:
LTale s T el LA BC Dy quiiaye vnangle egal 3
langlemis o, i FARED L o0 Ln Lt s ai}g ;L ga 3

S o

/

»

-~

Sur




72 . ELEMENTS D'E VCLIDE,
L. N .z Sur le poiné €, parla 'vjngtib
troifieme , je forme langlep c 5,
«qui foiregal dlangles. Ecayant
prolongé A B,je tire ¢ F tant quel-

r. lallonge encor ¢ b ( qui eft parallelea ladite a r ) jufquesau
pointt ¢, fique p ¢ foit egale a ladite ¢ p: puis je conjoins F c.
le dis’quc Ié Triangle cF g -cIj cgﬁlauPa'rallclogr-ime ABCD.

Car puis que, par latrentchuiltieme, tout le Triangle cr o
et double du Triangle ¢ ¥ : & que, par la quarantevnieme,
le Parallelogramme -ascp eft aufli double dudic Triangle

¢ senfuit que le Parallelogramme ABc D & le Triangle -

C¥ G, fontegaux entreux. Ce qu'il faloit faire.. -

'THEOREME 3, . PROPOSITION, XLIIL |

Les {fupplements de deux Parallelogrimmes , quii_

fonc enuiron le Dimetient du plus: grand Parallelo-
gramme, font egaux. : -

Iéign'an tleBimetien t ¢contiftéles Parallelogrammes , qui

ontleur Dimetieatay Dimétient du plus grand Parallelogri-.

me. Or nomme- ot Supplements, ceuk qui‘auec les deux Pa-

rallclogrammes parfont le grand Parallelogramme, .
H A - 3 Soyent donques deux Parallelogram- -

oy " qui- fenti c, font tellemeit conjoindes”
2—S———o ‘etrcroixaudit poiné c;que chaque Paral- -
rM _L lelogramme eft parci par la thoitic par le
< - " Dimetient B F : aufguels Parallelogrames .
foyent adjouftésles Supplements 1A E ¢ & € D 6:K,.qui acco- -
pliffent tour le Parallelogramme
plementsH A E ¢ & ¢ D ¢ k font egaux. .

Car piis/qué le Dimetient-&r diuile parla tmojti¢ tout le'
Parallclogramme 84 Fx;parlatrentequatrieme,les deux Tri- -
angles B¥ 1 & 8 F font egaux.  Et puis que la mefme 8 ¥, di-
uife par la moitié le Parallelogramme a 8 ¢ D; les deng Trian-
gles ¢ A & b.cp ferdt.cgaux. Expar la mefme raidn,les deux
Triangles ¢ F £ & cF 6 feront aufli egaux.Parténtyayant u{gé;zi

Loy - R les-

-

7 fies, & B ¢ D& EC F Gyles poin@esdefquels; |

sHFK. ledisqueles fup--.

le rencontre ladite a rau pointt .

/



- PREMIER LIVRE. = 73

15 déux- Triangles s a8 6 ¥ ¥ de ¥out le Triangle: BFH! &
aydrit aufli'oftéles devk Tr:angfé§ BE'D& ¢Fé dutoral BF K,
refteront fes: deux Superfices HAE'c & c'D'a K ; qui fcront e
gilesentrdlles: © Cequilifaloitdemonftrer. - '

En demonftrant cefte! Propoﬁnon,nousmauons pas du tout
fuywi 2 firuure des‘atities: noh “pas ‘pour ¢ defic di innouer:
mais, a'fini‘ qué nous’ pcuﬁ"ons cxpof’cr plus claxrcmcnt tout
laffaite des- fupp'lemcn‘ts, &'du Parallelogrémime entiet. Cari
grand’ peine en tont le trai&e Geo’mét'nqhe fe rencontrera-il
vne figuration plus feconde que celle-cy ; laquelle eft compo-
fee dun Parallelogramme, & du Gnomon. Comme en‘ce lieu,
finous prenons le Parallelégramme aBc b, 14 ﬁgu‘rc HYC D, ..
qui, au€ca B¢ D,parfaxt toutie Patallelogranime s HF K, ‘sa
pelle Gnomon. Que fi iousleusns e Paralléldgramcx e
la figure 18 c 6 fera leGnomon: Car le lieu eft 7¢y fort! propt‘e
pour expliquerle Gnomon encor 'qe Euclxdc layt reinis au fe-
cond linre. ~ :

Iay accouihlme dappeller ceﬁae ﬁgure, myﬁiqpc,Cg&;,dxccl- ~
le. »comme dun tresriche magaﬁn derivent des demonfirar-
tions innombsables:commeile remarquerd,& ageg grand:plai- -
fir; celuy qui sexercera dbon efcient eni la Geometrie.

Mais ccluy,a quila conftrodtivn des atitres aggréera mieux,
ceftuy 14 premicrement defcrinele Patallclogramiie nirrx:
puis tireda paralleje & s & endordragntic p@mllek, & fuyue Jam
demonttration que nous auons mife, cydeflus.. 0L

La Conucrfe de cefte-cy fe coucﬁcra amﬁ‘ S

r; “y
-

Sivn Pam//clagmmme eﬁ' pnm endesx Sﬁp[lemmt: egdax, &
deux. Compliments quel: quils ﬁymt 5 les Dametients des deux
Complzmems ]Z’rwt de ¢ dmt ﬁl G roiit ¥ Pamﬂelogrmm mwra

guw'dn Dmsmmt .
e} ht,n‘;‘(niiui‘ CESIL e B u::."“;’g

Nou &aucdﬂgdy»a??@% @emphmmn,eiw deml’mﬂ»ebd-

grammes; g avec les desx Supplements; parfonttout ic Pa--

raltelogramime:-Tlsont peweftre aiifi appeliés noninal A pro-

pos dcaule de laffinité-des mots,-i §n quils fe filfert pas fans.

noty} & & fin aufli.qeon (véuft.mieui que ciiteiv ,mns oM

memx diingyés-des Bupplomwents,-23 = £ il {
: ki‘ S oip:



74 ELEMENTS DEVCLIDE,
:»Soit donques I Parallglogramme . 3 ¢ p,, duqueties deux
Supplements egaux foyent A EE ¢ & FHD K:& lesdeu Lom-,
pliments GFCK & EBFH, d_ichucls les Dimetients. foyent g¥
& £ 8. Iedis que cr et vae feuleligne, & quélle eft le Dithe-
4., 3 tientde rourle Parallelogramme A8 c p.
Lokl A Carsnlpcﬁanpﬁ ily aura vo. autre Di-
{1 7 | meédengderoutie [’arallclogrammc Prer,
C‘f\ //FTH. —ff noas que ce{oit ¢ LB, tiree au deflousdas;
s xjﬁ : Dxmct;cnp) CF & F.B;qui COPpEra G Hay,
: pom& L : & par ledic pom& L foit tiree
MLN, par la trenteunieme Propofition,, qui [oit parallele 3
ac. Etentouple, ?a,rallclog:ammc ABCD quil yays deyx
Suaplchn:s, AMGLELHND, Cc; Supplements »par cefte
quatan :c::mﬁcmc,,ﬁsrom ggaux entreux, veu qu'ils font alen-
tour du,D:mcucm c L B Maisile Snpplement AEFG a efté po-
fe egal au Sypplement FHDK. PuisdoncquerHpx eftplus
grand que LHD N, A e ¥ G feraplus grand que A MG 1, la par--
tie que le tout. Ce qui eftabfurde. Par la mefne raifon fe preu-
ve,quei¢ Dimetiéntine:fe péue ttac‘eﬂm’ deflus des:Dimeriéts
c ¥, &+ 5 Phresric o & binelt-quling hgne, laquellecft ¢ Dimie-
tieat ﬂelt@@ R?Parﬁlfcl}bgramrn?: CGequ'ilfaloit pfrou uer, ‘

, PROBLEME 12, PROPOSIIION XL}III

_Survneligne droite donnce defcrice va Parallelo-
srammie ogala e Trisogle donné kequel aytvnian-:

g!e egalavn anglf‘ &on’qc "".;f"'“ AN R

X

‘.I.«‘:. S DTN
Laligne donnee fott AB, &lc Tmn le donné cDE:& F
(oxt langlc donne Tc vcuxl fur A B dcTcrlrc yn Parallclogram-
me, qbi foit egal au Tngn lecp E,qui, ayt vn angl¢ qgal alan-
glc thcffe cy étt di Herente deta quarantedcux:cmq Pourcc
quicy ily a vne ligne donnee, &liiln’ yen auoit pomt
Balltingemajifques ag, paind 6, & st paepale 3,0 8 co-.
ftéde Tuangl@dwne Es,;par la vingeego iieme., fucie paintt.-
ajefay langle g a8 ega-l alangle p.: &, par la feconde, jefais: -
A Hegalap cofié k¢, Et conigignankcsh le Trianglea at fo-
ra,pacla guaticms Propofisies.cgalas zTﬁcangmn DE. .

En aprcs, jedivife s G cgalgmcmaqy@n&,x,pgt@dxxwmm
+ [ &
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w6 Nl PRdite § 85 par
oL b s | ireeieme DT,
o r\)%\ii £ BT ¥ par’li Vingteroifieme,
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TGOS iR

Ol

’ — FCuTTITT Yy poid @ je fottme tan
gle calrégaly fingle donné r tellemept que A ¥ coppe H L au
poin& M. Lors,pat lepoih& k je tire k N parallele & egale 2 la-
dite x m7Et ¢onjoignant u n,je fais fe Parallelogrime a x #1 x:
lequel,pat fa trentchuitieme & quarantevnieme, fera egal au
Triangle s ¢ 1,8 partantegalauflia co E,'friangle donné. A-
pres jetire 51 parallele d ladite ' m:laquelle je conjoins auec
st prolongee.as poinc . Dudicl poinétje tirdle Dithériére
1'% 1equel fallénge, jufqud ¢e'qa'il fejoighie aueon ¥ Brolon-
gee, aupoin& r. Ectire » @ parallele & egale i ladfte' k' 8:Puts
ayant conjoin& £ k & B'Q je paracheve toutle Paralleldgram
me Nt ?'Q, composé de quatréParallelogramntes.’ Entre lef
quels le Supptement a o, pariantécedente,eft egal au Supple-
niehita'n’ ;87 par confequent di idngle dotné't b ¥, Parait,
puis qoelaigrie dontice a’s; éfFvh 8es coftés dudif X & Pathl.
lelogramihe 4 qie ; pap i Guinzibihd langlé s AR & dot §
Bngle ¢ x 1,8 fat confelghene, ¥1dnjle dbnné v/ 16ur le Pros
bleme eft prouué. TR I

Nousauohs iey mis Ta Hefeription de Champigne 3 fin de
fies veinton sanyveuled non RegsdairedilipencesCanilve-
frojr, nut beloing.du triangle ag iy I falait {eulement drefler
le Parallelogramme ax MmN, qui“fud eg%l;,:aaﬁfmlcv CD.E,
ayantvn angle egal i langle F, par la quarantedeuXieme, com-
me:la foce bién £i& Theor; Cyr les PropefitionsGeometri-
quesvant les voes deuany lesiauvtes snon pas i fin que fear:
confiredtion oir ropersesmdisblen’ lufagedicoliesy de: pour:
quelg snutriculde desdigweone naubladaiprisaiflics dedeion- -
lager: . ' antnssookllsrsT v

_La Conuerfedecefte-cyefteelle:

< . R i ! R f,"..'.-'f,“;}i, {-':a,\: PN
Sur. vnedroitedigne dreffer un Triangle.qui:frit:egaddvun Pa-

rallelogramsme downie's &g aytm ongle «Méhﬁﬁg&;&mnér :
“Boft k' lifne dontle B N PARMERPIBA dbbit ¢ b1 r,
Lad k_ L" N &—
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76 ELEMENTS D'EVCLIDE, .
&langledonng e, Ie veuil fur a B dreffer vn triangle, qui {oic
¢gal audit Pargllclogramme c b ¥, & qui ayt vn"angle egal i
dangle 6. letire le Dinjetient€ r:& ayant allongé ¢ b jufqu’au
poindt H,je fais p 1 egale 3 ¢ »: Et conjoins HF.Si que le trian-
‘gle c HF, par la quarantevnieme , fera egalan Parallelogram-
me C DEF, veu quefa bafe eft double. :

» - e~ bac.. Maintenangpar Ja dire
 &e decefte cy, fur aB je
\ :.dreflcle Parallelogramme
ABKL, €gal au triangle
) CHF,& quiayct langle AL
B ¢ o 8  cgaldlingle doné c.Puis,
allongeans» L, jemets L M egale d B L. Apres, je copjoins A M.
Ie dis dag, que le criangle A B s, drefsé fur £, eft tel que bous
le youllons, ° R R L

Car,par [a quarantevnieme, le triangle a 8 M eft egal au Pa-
rallelogramme ABK L, veu quils font entre deux paralleles,
» M & A K, & que la bafe du triangle e@ dauble de celle du Pa-
rallelogramme, .Mais A B L K, pat la conftruction , cft egal als
triangle c 4 ; &, HE egal dc 0 £ 5 , par laditc quarantevpic-
me. Parrant, panla Norion-commune, le triangle s B M el -
gal au Parallelogramme cpE 7, & 3 langle A B Mcgal d langle
donnéc. Ce qu’il faloictaire. DT
. Le Probleme {e pounpit auffi propofer en cesmots: -

 Eritre dews’ Paralleles mtermineds faire vn Pavillelsgrammie
cgul & v Rectiigne oie, Legiuel Pashleligramme nt o ‘wite
conlpumingledome: » " T e

Ou il fauc prendrg garde, que deeilci vo Paralielogramme

entre deux paraliefes donnees, neft pas plus difficile s que fus
vie dreite ligns.donnee. Gar, all vuedroiteligneoft daniec,
fe.donnept aufli deux'panilistesintcominecs. . Iaarens, pour,

dreffer va Parallelogramme. 3 1
widsr b T s el T)
Jay voulu adjoufter cccy,i'ﬁé ue ceix qui saddonnent 4 la
Gcomettie‘;‘@pptgaaeﬁgﬂiza'écot-d‘cr';&aocgmmo‘&et‘&ie&"?-
ﬁgc.dcbzptgp?ﬁﬁaw&gon@‘&sﬂiwﬁym?nﬁi A
Nous pousionsmergrereefiuy aoftyq, Drablempen 'a page
. . or o b g : : u
o4

{

i
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da fuyuant, veu qu'il &ft plusample. Car on donne vneligne.
Outre ce que le fuyvant femble eftre fuperflu’, attendu qu’il
sentend aflez par le precedent: {i ce neft, peur eftre, qu'il ap-
prend i refoudre les Re&ilignes en triangles. Pour ces raifons,
quelques vnslont obmis,& mefmes Champaigne. Toutesfois
nous ne fauons point voulu ofter de fa place. Car, pourle pre-
fent; nous nauors pas deliberc de rien inferer du noftre dans
fafiled¢ ceux d’Euclide. -

PROBLEME 13, PROPOSITION XLV.

Drefler va Parallelogramme egal avn Rc&digne
donné, quiayt vn angle egald vn angle donné.

Soitle Redtiligne donn¢-a B ¢ p : & E fait langle donné. Ie
veux drefler v parallelogramme egal audic rectiligneasc b,
& qui aytva angle egal alanglc k.

A caufe qu'a Bc peft quadrilatere , je e refous en deux tri-
angles A B b, &8 ¢ D. &, par la quarantedeuxieme, je dreffe va
panallclogramme egal iABD, qui foit Fe HE »yqui ayt langle
FX Hegal 4 ingle £ : & ayant continué x H jufques au poin&
M, 4 fin de faire, par la vingeneufieme, langle'c H M egal 3 lan-
gle x, je drefle {ur ¢ 1, parla precedente ; le paraliclogramme
G HL M, cgalau triangle 8 ¢ p, ayant Eingle ¢ g M ja formé. Et

A pource que laligne xu,par fa pofition,

\_f\ F__x neft quine ligne : & que Iangle M u Gl
{+ A°

y
/.

: -~ miere -pattie de ka -vingtnedhieme: &
. aufli que M H Gauect ¢H, fort égaox i
‘—JL depx droits, par:la deriere partic de
l— ladive, fangle Fe H,aucc ledit L ¢, fe-.
L2 aharcind 5 .. ... TRt egauxa deyx droics. Parcant, par
3 quatorzieme,F Lnckquunciigne £s puils que Fc & X H fone
cgales,par la trenterroificme : &M;{x:‘kgeﬁpc, CrLeHM
cgales, toute.E5 {era cgale 3 soute X a2 &;pat-la trentetroifie-
me, F k &L M {exopt egales. - Donques .tput le quadrilatere
FEL M, clt paraliclogramme. - Patmnt,‘(ilﬁs que langlex eft
egal d angle ¥,1a Bropofitipe oft afleuree. - »:
-Dece quiaeitademonttre sonlayurasebrobleme
PN X k 3 Desx

- eft cgaldFangle ¥ ¢ malrerne,parla pre:
1

B
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Denx fuperfices-velFiliznes inegales nous eiians propofees; [ta-
:ﬂoi;decoibim‘léﬂw gmnde:f#rfaﬁ'la'mindrc. ﬁﬁf f

Soyent les deux Superfices reilignes A & B, dé’fquell‘é;l} _
plus grande foit a, je veux fcauoir quel eft lexces dont A fur-
patle . ' _

Parla quarantequatrieme je dreffe le parallelogrime cperm
cgal audit a reciligne : duquel prenons que langle c p'¥ foit
droit. Etayant prolongee c b jufques au poin& ¢, & rendue
D G cgale dladite ¢ b je dreile, par la quarantequatrieme, fur
D G, le parallclogramme b 6 H k, egal audit B re&iligne, ayant
langle b ¢ x droit. Puis pro-
longe x 1, jufqud ce quelle
: coppe c Eau poin& L., ledis
AT T que nLEF et ce dontle Re-
. ¢iligne A furpafle le Redili-
... gnes,

y ... : ;Premierement donc,que’
ccx.L foit v patallelogramine , il eft trop. glair pour anpis
befoing dg demontisation.. Puis dong que ¢ » 8»G, parla.po-
fitiog , fant egales, & que ane & Jautre font paralleles 4 K 1;
les dgux paraliclogrammey,¢ & b feront egaug,pay 1a rens
tefixieme. Et pource que.p ka efté posé egal au rediligoe »;
c H {era aufli egal audic re@iligne 8. Partant, puis que tout je-
parallelpgramme o  clt egal audiryre@iligne A: & que L ¥ eft
lexces dicgluy ¢ B pardeflys px- parla commune Notion,
Lrlera l,’égggséy;l?\g@i;igg;‘wgdc@s le Red&ilignes. Ce:
‘il“,’.il;@‘?i}n,‘.oé‘,}e@‘:::rf;, Lt sup i
- Avitcement; 8z plus aisé. - ° ‘Que ¢ parallelogramme c 5 ¥
foit egal audiviReo&iligne a.Evprologeant ¢ p jufqu’au poin&t
n_, & s ineedreflonsfurno 1€ parallelograme p ¢ nx,
L {2 o[t squidoip ehalay Redilipnes: Er profongeant
R TR L C bk egdellesaffemblentdu péinas”
wh e it titong pat R peint Q;@Diiﬁéﬁéﬁ’fﬁrﬁﬁ;ﬁ?ﬁf
4 " Reeon ol coppera e prolongedau poind M. Paisti-
. f u o yonsaN,qui foit paraliele A laditdn Tlaquel-
. le coppesBitdir poii@ W& & ainfi foit hi& le-
* X sinsidpataticiogeadire 1 e WL disque e r'eft

a3 lexces

™ A o D

Y

3
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lexces da Re&iligne A par deflus le Re&ilignes. -

Car puis que H poft egal aureétiligne 5: & que , par la qua-
rantetroifieme,les Supplements B p & p Nfontegaux : D N fe-
ra aufli egalau Re&tiligne 8. Lequel oftant du parallelogram-
me.c¥ (lequel aefté posé egal 4 a,) demeurera N F,qui eft l'ex-
ces d'a par deflus B, Ce quiil faloic faire.

L‘Iﬁfoﬁt’amig: 14> PROPOSITION XLVL
%Delcrire va Quarré.dine droice ligne donnee.
i laligne dénee a n,de laquelle il fale deferire vn quarré.
es poinés a & B, je drefle , par Ionzieme, devx perpendi-

cufairés A c &8 p: & fay, par la‘troifieme, chacune dicelles e-

gile dladitean: ‘Sifefont ;\é’arlq derniere partie de la vingt-

hui@ieme, & c & B D parallcles, le conjoins ¢ p:laquelle , par’

la trentecroifietne, fera egale & parallele aladite' A . Ec puis
c_______ o quelesdeuxanglesa & s font droits, les deux
7| oppofites b & c fEront. auffi droits, par lader--
“'niere partie éc 2:3 vingt’:ncuf;iczrfxc : ;0‘;”_5 lon ai-
| me mieux,par latrentequatrieme. Partant,par’

" | ladefinition dia Quarré, 3 c p fera Quarré,
vt B “Autrémeént. ‘Dreflons A c perpanf&icul'aigc’ _
&'¢gale ¥'a 8. Etdu poin& c tirons ¢ p parallele & egale i fa- -
dite A B: & conjoignons b 8: laquelle, pdr‘_la'ticntcfroiﬁc‘mg,
feraégale & parallele 4 ladite A c. Puis donc que parla dernie-
re pittie de la vingtnetifieme, tous les angles. font droits,
aBc pleraQuarré. Cequilnous faloitmonfteer,” ~°.

& . L

1l fauc (Gavoir, que la yraye coftrudtion. du anméﬁ'c prend '
du-centre,& partantdepend duGercle. Car €s chofes. qui fone
patfaites, . par tour le poin& eft celuy 2.qui. tout fe refere.
Nous .drefferons. doncainfi le:Qutareé ; gneer: qubn nemous

-+ 4.4 o aytpoinvdopnedsdigng: L Ll

2 >u. . De b centrgduGerale 3.¢.ps; foyent o
, I\ rees i la circonferéec deuxlignes as&ac,

| ] qui forment ¥xanglo-dreitau. painG.a:é .

A7 N |/ que chacunc.dicelles {oie!praloageé anx.
v, Acceuploesime; B, B& 5. Buivdodc que: .
S les
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- les guatte angles quifontd a {on;’.d;ous,par
., laquinzieme:& toutes fes lngsnes, qui les for-
- ment, egales,comme celles qui: font du-cen--
tre d la circonference: par la cinquieme &:
trcntcdcux;cmc, chaque angle de ceux qui.
fontag, ¢, p,5,des quatre sriangles dont eft
composc lentier paral'clooramme » chacun
deldits emgles de—)e, eft la moirié dun- droxt ‘Tellement que.
chacun des quazre entiers. eft droit: & ,;pat l‘axquzmeme ; lcs
bafes {ont cgales. Partant 8 ¢ D & eft Quarré. :
Et principaiement pour cefte caufc,la croix a efté touﬁam's,
tenue pour myitique! notammcnt celle qux fe fait a angles
drois & qui dc tous coftés mon{’crc equahtc telle quelle fe’
void au Qﬂar;e & au Cércle.Car éé que nous faifons le Quar- -
ré en menant vne IxOnc droxte ei elle mefme  nous’ le fax(ons
par le jugemée du fcns & par la cdduire de lart, Veu que tifer |
des llgncs par l¢ centre , & marcher enrond & non en largc,
ceft vne mefne chofe. Car ce poind tant fecond, procree a:
lcmour de {oy dcs Izgncs infinies, Et que pcrfonnc ne.mobje-
&e h:s noprrcs quarrcs, quile grodux[cnt en menant vn cofté:

en foy mefme : car avtie eft Ia—conﬁ(fcratlon dés G ontinus ; &.
auteé celle des Difcrets, laqucile je ne.veux: pas trailer en ce -
lictr. Ie ne dis pas routesfois , quit ne ndus fale | par tous moy--
ens cmbraﬂ'er fare, Iaqueﬂc »par fimilitude & xmltaxmn, pous;
defcounre la Nature , qui toutesfois eft feulémeny congue i

{éy mefme. Car ce quclic fait, elle J& fiit ﬁm brcn.. ma;;; tan:
plus cft-il partait; rant plus eft-il cougert. ‘
*1i fauraofli fgauoir, quas Quarreilya quatre demidiame-
tres,al hcxagane fix,alotogone huic: au trigone trois, aw
Pentagone cing,i hepragone fept,& 4 lennagone neuf,& ain- -
fi fuyuant en toures figures » felon le. nombre deleurs angles, -
Tenten roufiours des' pafﬁrx&cs,vfgauorr eft , qui foyent equila--
teres Sa.cquiangtes. . Er aux-hguresqui ont les anglcs pers; les-
Diametres. foxermindne dunangle, pa:; lecentre, 3.vn angle.
opposé nmais aBX WM PeErs y parwne manicre ancunement im-
patﬁn&c,,dclmgla, par dgicentre;au cofté oppofite. Le Cercle.-
a §allun:8aladtve:; JGhr}wdna‘mexntsscmechm«eﬁre-mts &
auxapqﬂziu&:aﬁxamgltg veuqueleCepeleok, (file difcours-
peut:

,i\-/: -
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peut penetrer julques 13;)8 d’infinis angies, & d'infinis c,o‘ﬁés,.
Tant plus dopcil y aura de demidiametres en vne figute, tant
plhs approchera elle du Cercle, & rant plus fera elle parfai&te.
Et routesfois tant moins elle en a, tant plus lufage en eft grad.
Car on fe fert plus fouuent du Triangle,que du Quatrré: & de-

.rechefplus du Quarré que du Pentagone. Si-qu’en ceschofes:

nous voyons comme limage des chofes humaines.  Car les
grands {e feruent du feruice des petits. Mais nous difcourrons
lys amplement de cecy ailleurs:. :

3

&

Quarre,s'ils ont leurs costes equidistans des costes du Quarré,il fans:
anfSi quw'ils foyent Quarrés. ‘ :

A ¢ Soitle Quarré A 8¢ b, duquel le diame:-
{ tre foit Bc: & qu’il yaye deux parallelo--
grammes,BEFG, &BHKL, posés de telle

Les Parallelogrammes , gui font 4 Lentonr du Diameire du

w— = tagon , quele cofté E B foit cquidiftant au-
£ 8/ I | coftéac:&lecofté Eraucofte cp: &aufli-
e Lle. ® lecoftén K equidiftant audit A ¢, & X L aug

_ dit a B:& que le diametre ¢ 8 eftant prolon-
gé diuife ces deux parallelogrammes par la moiti¢. Iedis que-
BEFG, & BHK L, {6nt Quarres. - -

Car , puis que langle a eft droit, & lesdeux angles aBc &~
A.c B,par la cinquiemé.lont egaux, chacun d'iceux, par la tren-
tedeuxieme, fera midroit. Partant aufli, par lawvingtneufieme, .
langle e B ¥ fera demidroit: veu q‘u‘e' crtembe fur deux paral--
leles a c & & B: & pourtant; par lamefme, fangle ¥  ferade-
midroit. Et pource que le cofté £8,dn triangle & B-Feft,par la-
trentequatrieme, egal au cofté F c du triangle BF ¢': & que B F-
eft communa len & alautre:la bafe & ¥, par la quatrieme, fera:
cgalea labale B.c. Et puis.que.a g conjoint les deux paralleles-
‘Ac&F G, & que langle aceft droit, fangleaufli alterne G, parlas -
vingtneufieme,{era.droit: Partant,par la trentedeuxieme,lan--
gleF 3. ferademidroit: &, par lafixieme; lesdeux coftésrc.
&8 G egaux, Donques;tout langle & b6 fera droje: & deme-
{mes, par la trentgguatrieme,tout ¥ & tout E fcmntdrexts &
les quatre coftés detparallelogtamme £'8F ¢ fgront egaux. Par- -

tan il fera qyarcés Laagglme preune f1a dy pacaliclogramme;
’ ) 1: BHKLys

e
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BHK L. Ce quenous voulions prouuer. -

' Nous auons "aﬂigné celieucya cefte propofition : laquelle
 tourtesfois nious pouuions faire fuyure incStinent apres la tren
- . tequatrieme.  Mais nous auons trouné bon de la metere lors
quon 4 fai& mention du quarré, & non plus outre : combien
qu'Euclide layt eflongné jufques i la quatrieme du fecond.

THEOREME 3, PROPOSITION XLVIL
Sefoy ~Champaigne 46.

Aux Triangles retangles , le Quarré qui fe fait du
cofte qui fouftend langle droit, eft egal aux Quarrés
quife font des deux coftes qui contiennent langle

droit. o ,

Soit le triangle A B ¢, duquel langle a foit droit. le dis que:
le quarré du cofté B cfera egal aux quarrés des deux coftés B
&ac. : , .
® Suyuant la do&rine de la precedente , je defcriray du cofté
Bclequarréscp E: &des coﬁ:és's'g’ & A c, les deux quarrés
ABF G & & c K H. Sifera, parla quatorzieme Propofition, 31
vne feule ligne,8 c ¢ aufli vae:vew que-tous les angles qui font
aafontdroits. Enapres, delangle droita je tireray furp &
’ ' _cofté du grand quarré, lalignea L

A  parallele au cofté B, quicoppera _
G ¢ Beaupoin@m. Ec du mefme an-
“ "~ . 7 glea, jentireraydeux,aDp & A E:
L NS - &aufli dés deux autresangles,as ¢
§ - /o & a cB,jentireray Bk & €CF.
NI A Or pource que furlabafes ¥, &

entre les deux paralleles cc &5,
font dreffés le parallelogramme
L - \J. - asrc,&lctriangle BFC:ABEGY
ST T R pir 4 quaranteunieme;fera le dou-

. S

blé der F . Mais le meéfnieB ¥ ¢; par la quatticme , eff&gal au
eriangle 4 8'p, veu que 168 coftés gc;%hp‘_,' BF& B G, fortegaux
* ax ¢oftés de latere’s's &B'D, & Langle B dePun‘égililangle
» de [4itee: car & Fun & Tattre eft conjposédéFangle droit f
. - . " de

-
«
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de langle commun a B c. Donques le quarré A 3 ¥ ¢ feradou-
ble du triangle A B . Mais aufli le parallelogramme B9 L M,

‘par la quaranteunieme, eft double dur trianglea B puear s (ont

fur vne mefme bafe B o , & entre les deux paralleles Bp & A L.
Partant, parla Notioh commune, lequartc ABF G eftegalau
parallelogramme B b L M. .

Par le mefme difcours , & parle moyeh des deux triangles
B CK & AE ¢,nous prouucrons que le quarré a ¢ kH eft egal au
parallelogramme L M E c. Partant, puis que le quarré BC D E
eft composé des deux parallelogrammes BDL M & L ME G il
fera egal aux deux quarrés AB ¥ 6 & A c k H. Ce quiil faloit de-
monftrer. !

" Cefte-cy eft latant celebre demonftration trouuce parle

Philofophe Pythagoras, dontil fut fi joyeux , quilen offrit vn
beufaux Denrons, {i nous voulons croire Heron , Procle, Ly-
ce, & Vitruue.Ce que toutesfois pluficurs ne croyent pas: car
ce perfonnage faifoit trop grand {crupule defpandre le fang
des animaux, Quoy que ce foit,ceft vae inuention trefadmira-
ble, & vrayement defcendue du ciel : audifcours philofophi-

que delaquelle je me veuil vo peu eftendre: 4 fin que nous con:

fiderions dol ce Probleme a efté pris,& ce qui a efmeu les ho-
mes doétes de {e travailler enla recerche d'iceluy.
Premierement,loccafion de toute cefte meditation eft pre-

cedee du Droit & de lEgal : defquels nous auons dit,que pres-
que toutes les preunes Geemetriques prennent leur origine,

Ce qui fe congnoitlra clairemée par le moyen du triangle ifo-
fcele reGtangle, lequel-eft la moitié du quarré.

Soitdonques a B ¢ triangle ifofcele, duquel langle & foic
droir, le dis que le quarré du cofté 8 c, eft egal avx quarrés des-
deux coftés a8 & A c.De B c je deferi le quarié s ¢ v & : duquel

4 . jetireles deux diametres BE & ¢ D qui sentre-
"\ .- copperentau poinc r. Etpuis que lesdeux
¢ :coftes ¢ & 3, du rriangles b ¢, fontegaux:

! g

£

&crnduwiangle sz,

- par la cinquierfie, les deux angles b c & B e p-
feront egaux : &, par confequent; demidroirs,

. ‘parda trentedeuxieme: veu quefangle capeft:.
~ dicivPat la iniefme raiforlgs devx angles ¢ 5 5.
ferost aufli demidrdits: Partant, les.
L = dCux'f

/
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" A deux coftés sr & c ¥, dutriangle B c ¥, parla
fixieme, feront egaux. Derechef, puis queles
B ¢ deuxangles o 3¢ &a csdutriangle a s c,font
demidroits, par la cinquieme, & par la trente-
deuxieme,& que la bafe 8 ceft commune i cha
cundefdits triangles A 8 ¢ & B c F, les deux co-
> E fiésaB&Ac ,feront egaux aux deux coftés r s
8&¥c, parla vingtfixieme. Donques A8 ¥ ¢ eft de quatre co-
ftés egaux & de quatreangles droits. Partant donques quarré,
par ladefinition. Maintenant donc, puis que les deux angles
FCE & FE ¢ du triangle ¢ E F,font egaux aux deuxanglesFsc
& F ¢ B, dudit triangle c B F, puis que tous font demidroits : &
quelabafe B ceft egale dlabafe £ c: les deux triangless c F &
F Ec {cront egaux. Donques, par la commune Notion, tout le
triangle B E c, fera egal au quarré A B Fc. Mais e triangleBE c,
par la trentequatrieme,eft Ia moiti¢ du quarré s c p k. Etdonc

le quarré A BF ceftlamoiti¢ dudicscp £, Sidonques nous
prenons deux fois A BF ¢, 4 caufe des deux coftésaB& ac, les -
deux quarrés e trouucront egaux au quarré s c pE, - Ce qu'il

faloit demonftrer. .
Cefte demonftration eft vn peu ample , mais toutesfois ai-

fee, par la confideration de Ja figure: tant le Droit & I'Egal fe
font recongnoiftre, quelque parc.qu'ils foyent,

Mais aux fcalenes re@angles il a falu inuenter vne autre fa-
¢on de demonttrer. Car, Tequalité des coftés defaillant,defail-
lencaufli les equalités des quarrés & des triangles,lefquels de-
pendent de la premiere..  Ce difcours fe pouuoit bien faire
promptement. De quelque triangle reGtangle que ce {oit, les
deux angles, outre le droit, {font egaux 4 deux demidroits,par
la trentedeuxieme. I conuient donc que les quarrés des deux
coltés qui les fouttendent, encor qu'ils {oyent inegaux,ne lail-
fent pas de faire autant,comme fi chacun deux eftoic demi-
droit : puis que leurs bafes fonc egales.-Car ce qui defaut 3 lun
des coftés inegaux ,accroift i lautre : 4 fin que lequalité de la

viffance e compenfe : (Cat la puiffance dela ligne cftfa me-
{me, queft cellede fon quarré.) Ecil ft raifonnable, que la
puifance du cofté qui foyftéd langle droic,foif egale aux deux

puiﬂ'ancqs des deux coftes qui, fouﬁgpdgq,te,}ks‘--dcux cilcmi-—_—
L roits,

e a i M & ek
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droits. ‘Car la grandeur des angles mefure la grandeur des co-
ftés oppofites, &aucontraire. - ., S :

Pour expofer cecy plus clairement, Esdeux trianglesre-
&angles AB c & A D E, ( defquelsa s c eft ifofcele, & A D E fca-
A lene,)on fcait bien,(par la trentedeuxie-
me aflez vulgaire, ) que les deux angles
" demidroits, aB ¢ & 4 c8,du triangle
€ - ABG fontegauxaux deux AD E&AED
- du triangle A E p pris enfemble: Mais
pourtant ne {cait on pas, fi le quarré de la bafe sc eft egal aux
quarrés des deux coftés A B & a ¢, que de mefmes le quarre de
labafe b E foit egal aux quarrés des deux coftés A b, & A'E, en-
. cor que les deux bafes 8 ¢ & £ b {oyent egales. Or cela Pycha-
goras I'a prouuc par vne demonftration generale, laquellea e-
fté cresdifficile a trouner, coamme nous l'auons experimenté
en larecerchant. Car comme nous fuffions pouflés d'un me-
fme defir; nous auds eu beaucoup de mediratios fur ce poinét:
& n"auons routesfois peu atteindre au but par autre moyé que
pat les proportions: & ce par lafigure. Gnomonique.  Mais
nous {uyurons quelques ruiflelets de cefte plantureufe fon-
taine.’ ST RPN g
- Reprenans donc la premiere conftruétion, il y aura plaifir &
voir,par quel moyen le Droit & IEqualité conferuent icy leur
droit. Car combien queles coffés A B& a c foyent inegaux, &
partant les angles A B ¢ & a c Baufli inegaux; fe feruant toutes
fois de la perpendiculaire’a M, il fe fait vin bel efchange : fi que
lon void, que le tout demeure en {on entier: Car lan glecam
eft perpetucliement egald F'angle A B c : & langle BA M 2 'an-
gle A ¢ m: Ce quife demonftrera en cefte fagon: _
- & Langles acdutriangle a B c,eft posé droit:
& langle A M c du triangle A ¢ maufli droit : &
¢ l'angleceft-commun 4 chacun des deux trian-
 gles, Partant , par la trentedeuxieme, & par la
| commune fentence, le tersangle ¢ am., fera
| egal au tiers angle a 8 c Derechefpuis que 'un
St & lautreangle, qui efta i, eft droir; &Vangle
»a cftc prounc egal #langle ¢ am:il s'enfuit,que Je ticts 3 A M
eft egal autiersa ¢ pmaQGequiil falois demonfirot, . .
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Tu vois contme laperpendiculaire fait voir Iequalicé , non
de chacun des coftés, mais de leur puiffance. Cett i dire, Si le
quarré de la ligne B ¢ eft reduicd deux quarrés egaux,ces deux

‘quarrés feront egaux aux quarrés des deux coftés a5 & a c. Et
faut encor prendre garde icy, comme ces lignes sentredon-
nent aides mutuelles;par le moyen de la permutation. Carde
la fouftendante B ¢ f tont deux coftes de triangles aduentifs,
ABM & A c M: &desdeux coftés du premier triangle aBc,lef
quels condiennent Iangle droit,fe font deux {ouftendues. Mais
jeveuil icy demonftrer , par quel moyen fe fait cefte reduion
de quarrés 2 egalité. '

Reduire deux Quarves ineganx 4 deux Quarrés egaux.

Que les deux quarrés des deux lignes a & a c foyent ine-
gaux. le veuil les reduire 4 deux quarrés egaux. Iaflemble les.
deux lignes: ft quellesfacent vo angle droit, A ¢ : & conjoins
B c. Puis, {ur les deux extremitcs, B & ¢, je fay denx angles de-
midroits: ( or celi fe fait en erigeant des perpendiculaires , &
diuifant chacun des angles draits parlamoitié, comme enfei-

gne lancufieme daprolent:) Soyentdonclesanglessep &
b ¢ 8 p demidroits, & que les deux lignes s p &

A 12
/i - EE cp viennent a fc joindre au poiné b.- ledis
Bl < que lesdeux quarrés des coftés B b & ¢ p font
egaux aux deux quarrés des coftés aB & A c.

Car, pacla fixieme; les:deux coftés p B & b c fonc egaux: & -

langle o, parda wéntedenxieme,eft droit. Parranc le quarré dir
cofté B ¢, eftiegal aux quarrés des deux coftés 0.8 & b c;par ce-
fte quaritefcpricme. Mais il eft aufli egal aux quarres des deux
AB&aAc,parla mefme. Partant, par la Notion commuae, les
quarrés des denx p B & D ¢, font eganx aux deux quareés AB &
Ac. Ce quilfaloit faire. : : :

De cecy eft aufli produitce Theoreme: .
Si deux friﬁﬂgles _rg&apgles ont lears fanitendues egales , les
uarres des deux antres coites de lun foms egausx anx Quarves des
deux autres costés de Pantre, o N
 Ce q;ij eft afez clair parla cgn&rp_&,:joaidemm~ -
ﬁMa'risrauﬂi de'la fe produira-ce Probleme 2 x5! - B

Denx

AY

S
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Denx lignes inegalés-éitams propofees, congnoifire la priffancede
laplwgrmdeﬁmlnﬂiéindre. e
Nous auons dit, que la puiffarice de la ligne eft autanc gran-
de, combién eft grand fon quarré. ‘ »
Soyent donques deux lignesinegales AB &Bc, defquelles
la plus grande foit aB. e veux {cauoir combien a B peut fur
B c. Ceft 3 dire, le veuil trouuer va quarré,lequel,auec le quar-
ré deladite B c foit egal au quarré delaligne'as. | :
Jejoins a B & B céfrdroite ligne:&
mettantle centre 38, poin& de lal-
femblage,je defcri le demicercle ApE,
-/ felon la quatité de la plus grande a’s.
A #——¢—= Lors fur lepoin& c je dreffe vne per-
pendiculaire, laquelle je prolonge jufqu’i ce quéelle touche la
circonferenceau poin& p:& conjoins 8 b. le dis que le quarré
delalignec b eft lexces dela puiffincedelalignea B furs c.
Car puis que Iangle ¢ du triangle B ¢ b, eft droit : le quarre
de¢ la fouftendue B b, eft egal aux quarrés des deux coftés B c&
¢ p':aux mefmes donceftegalle quarré de laligne a8, Par-
tant le quarré de la ligne B c eft de tant moindre que le quarré
dela ligae 4 B, de tout ke quarré de la ligne ¢ p. Ce qu'il faloit
troguer © - . . . SR :
* Theon fait fuyure cefte cy dlatreizieme du dixieme : & Ia
preuue par la premiere du quatrieme, & par la trentieme du
troifieme: laquelle toutesfois vous voyez eftre demonftree par

cefte feule Pythagorique, -~ i+ -
- De‘eecy aufli fe trouue le'troyende trouuer le troifieme co
f§¢ dugrianglé reangle, ed ayant deux-cofignus , quels qu'ils
foyent. Ce qui eft {i clair,qu’il n'a befoing d’aucune preuue.
-Mais maintenant, nous enfeignerons en pafiant, en quelle
fagon ce Theoreme fe peut. accommoder aux nombres. Il a:
principalemient lieu-€és nombres , quand le plus grand effau

moyen comme 5.3 4 : fgduoir eft en proportion {efquiquarte,. « -
quon appelle : & fe mqyen au plus petit comme 43,3+ feauoir

cft en proportion fefquiticrce. Sembiables font ces trois 3, 4,
5 :8 cestrois 6,8, 10:8& 12,16, 20 &ainfipar continuel
progres. Car le quatréde 2o eft 400: & adtanitfont 1 43 auce

- 256,qui font les quarrésde 12 & de 160 g

. ~ Mais

"y H
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Mais aufh, ayant c3gnu le moindre des coftés en nombres,
tu parferas ainfi le Scalene retangle. Multiplic la moitié¢ du
congnu par {bymcfmc Du produu: ofte vn: tu auras lautre
cofte : adjoufte 3 ceftuy-cy 2,tu auras le plus grand cofte , qui
eft fouftendu. Comme, foit le moindre cofté 1 o. Multiplie la
moiti¢ diceluy par elle mefme,viendront 25.Oftes en 1reftent
2 4, qui eft le moyen cofté : ad)ouﬁe 2,ce font 26, qui eftla
- fouftendue. Dchucls 26 lequarrceft 676. Et autant font roo,
& 576, quarrésde 10 & de 2.4.

Mais les ifo(celes re@angles ne saccommodent point auec
les nombres. En quoy eft digne dcﬁre confideré quece qui eft |
plus clair en Geometrie,& plus ais¢ a demonftrer, neft pasde.
mefme entre les nobres:car jamais deux nombres cgaux quar-
rés,adjouftés enfemble, ne prodmrot vo nobre quarre.Ec pour.
cefte caufe la proportion du cofté du quarrea fon diamertreeft.
incongnue. Car le diametre eftla racine ou le cofté de deux.
quarrés egaux joinéts en vn feul quarré:pource eft elle irratio-
nale : ceft 2 dire ,comme on parle en Arithmetique, racine.
fourde.Comme la racine 2,8,3 2:& ainfi fuynant,entrelaiffant,
les nombresalternes desProgrefions.

11 ne faut pas aufli oublier, que ce Theoreme Pyzhaggnquc,
n'elt pas pris du triangle , mais du patallclogrammc rc&angic
Ce quauffi laffinité des nombres demonfire. Car il n’y.a point:
de commerce entre les nombres & les triangles: & la fuperfice. *
ne fe_parfait point par les nombres, finon par la multiplica-.
tion. Org la multiplication, du moms,eﬁ quadrilatere. Aufli,,
aux fuperfices Geometriques, les. mauglcs e gonfiderent.com
me demis parallclogtammcs On pouucit donc ainfi propofer:
ce Theoreme:

Es Parallelogrammes re&;mglcs, le: Quaree gu {rnimt ds Di.:‘
metient, eff egal aux Quarrés des denx coités qu :l fowstend.

Toutesfois, pource qué les triangtes font-plus fimples, &
partant plas aisés 4 trai¢ter , nous mous enféruons volonucts .
Mais de cecy-nous en parleronsailleurs: *

De cecy eftaffez cuidént ce qui fuit :

Le Diameire estont danné deﬁﬂr: L. ,ngrmbgsd il tﬂle
Diamzire. . e
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Car avant {ur les deux extremites de la ligne drefsé deux
angles demidroits, & paracheué le triangle : on aura la moitié-
du quarré : l'aukre moiti¢ duquelfe tracera aifement.

De 13 aufli eft clair ce qui fuits

Le Quarre du Diametre , cft dowble dn Quarré dont il eft Dia-
metre.

Ce qui n’a befoing d'aucune preune.

THEOREME 34, PROPOSITION XLVIIL

Sile Quarré quife fait dun des coftés du Triangle,
eft egal aux Quarrés des- deux autres coftés, langle

{fouftendu par ledit cofte eft droit.

Soit le triangle a B ¢ : & foit le quarré du cofté a ¢ egal aux
quarrés des deux cotés A & B c. e dis que l'angle 8 oppose
au cofté a c eft droit. C’eft la Conuerfe dc%a precedente. °

c Du poin& syers la part o'ppdfcé au poin&

’ A,jedrefle , par lonzieme, la perpendiculaire
B b, laquelle je fais egale 2 A B, par la feconde:
Et conjoins b ¢. '

» s o < Etpource quelangle c 3 p eft droit,le quar
ré du cofté c D»par 'antecedente,cft egal aux quarrés des deux
coftés B c & B D : & par mefine moyen aux quarrésdesdeux B¢
& Ba. Donques, le cofté c b, parla Notion commune, cft egal
au cofté a c,veu que les quarrés de [un & de lautre font egaux.
Dongues le triangle a 3 ¢ eft egal & equilarere au. triangle
¢8p. Pource, parla huiGieme, langle a B c eft egal 2 langle
CBp: & partantcft droit. Ce qu’il faloit demontrer. -

Nous le prouuerons auffi parfimpoflible, i la fagon des
Conuerfes. - S o o

Car fi le quarré du cofté A€ ¢ft cgalaux quarrés des deux
A B & B-€,8 que largle s ne Pitjpas droit , il fera plus grand
-+ 5 - ouplid:petit quirh droit. Pofons premierement

quiil foie:plusgrand! que le droit , & faifons p s ¢
angledroit, en dreflant, parfonzieme,la perpen-

. dicelaife b, laquelle, pat la dewxieme; nous fe-
® rons cgaleda ni & conjoignowscp. Etparladi-
m re&e

» ¥
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o reGtede cefle-cy, le quarré de ladite ¢ b, egal aux
quarrés des.deux 8. & n.c: & partant auffi, aux
. quarrés. des deux 8 A & Bc. Donqueslabafe ¢ p
» feraegaledla bafec a: veu que les quarrés d'icel-
4772 les font egaux : Qui eft contre la, vingrquatrieme
Propofition. Car puis que langle. 4 8 ¢ eft plus grand que lan-
gle b8 c:&quelesdeux coftés a B & B ¢ foat mutuellement
egaux aux coftés p¥& B c: labafe c a fera plus grande que la
bafe ¢ p.Par mefme raifon nous prouuerons que tout langle s,
neft pas moindre quun droit. Il eft donc droit. Ce qu'il faloic
demonftrer. S S
- Mais les preuues qui concluent en affirmant, fone meilleurs
que celles quon tire de impoflible. ¢ ' '

- Be~Champaigne.

Estans proposés deiix: Quarrés, s 'un d’iceux adjoufber vn Gne
mon, qui foit egala l'antre. BT

Combien que Champagne ayt mis icy la conftru&tion du
Gnomon hors de {on ordre, veu qu’Euclide definit feulement
le Gnomon cy apres, fi nay-je pas voulu changer de place 3 fa

'Propofition , pource notaniment que nous auons jadcfini le
Gnomon'en la quarantetroifigme. ..

Soyent donques les deux quarrésa B & ¢ b : 3 un defquels,
comme 4 A B, il fale adjoufter va Gnomon ‘qui foit egal 2 lau-
tre Quarrécp. .’ . '

“Soit Fro;lo-ngé le cofté 8 ¥ duquarré A B en droite ligne : &
que F E foit faicte egale au coft¢.dudit c p. Puis {oit conjoinéte
_ E A. Sifera le quarré drefsé fur ladite £ a, cgal ayx deux quarrés
EF & FA du triangle 5 ¥ A, par la quaraneeleprieme, "Mais le
- quarré de ladite ¥, eft cgal

H . (] [ o ™ ’ ’
{ , —5 ayditquarte ¢p: Etle quarré
A | o ‘duco@éra celtlequarréas.
4 \;f:;‘f Wt - 48 Gliogal aux deux quarrés
By F C‘ E.. wpo nop ch &##h Mﬁ%@@ﬁﬂs EF&
r &, patlaviagueme dugrelent , {ong plus grandirque le cofté
agi Maispa eft egalaps. Donques £ $&#m ,{tront plus
i o - . grands
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sgrands que ledit 4 . Partdr tour s £ eft plus long que 4 B. Soic
" donques retranché B 84 la mefurede ar au pon&c,fique nc

foit egalea ladite 4 E. "Et fur icelle B c foicdelcrit le quarré
B'C G H,qui fera egal au quarré de a £ Mais le quarré de AE eft
egal aix deux quarrés'a B & ¢ p. Dongues le quarré s c G Heft
egalatifdits. Pareant, puis que le quarré-de ladite s ¢ eft com-
posé du quarsé a & du Gnomon ¢ 4 H, ledit Gnomon fera
egal au quarré ¢ p. Ce qu'il haloit faire..
Mais cecy fe pouuoit faire beaucoup plus promptement
ainfl, ' :
Quiil y aytdeux quarrés; defquels les coftés foyent a B &
B c. le veuiladjoufter au quarré de la ligne 4 8 vn Gnomon qui
foitegal au quarré delalignesc.
~ leles joins enfémble, fi quelles facent langle

¥ droit a8 c. Es conjoinsa'c. Er fur le cofté A 5
ayant defcrit le quarré A BDE , jallonge B A ju-
fquan poin& . Si que B¥ foiregale 3 A ¢, Puis je

ey deferis le quarzé 3 ¥6 1, qpi fera egal aw quarre

v de ladite a ¢ ,.veu que lesdeux lignes font éga-
les. Et partant egal aux quarrés des deux 4 B & 8 ¢.. Puis donc
que le quarré 8 ¥ G Heftcomposé du quatré AED 5, &
. .duGnomon ¥ & ¢ , ledit Gnomon fera egal.
N au quarré de ladite 8 ¢. Ce qu'il o+t
R - faloit faire.. .

.

g fiy dupremiez fiuze Ves \Ziemente
T N ucide. .
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7]3 uzaffefqg’zamvhc rectangfe.

e Out Parallelogramme re¢tangle eft con-
; s tény fous deux hgnes ﬁufans vn angle
‘,j; drolt e

& ‘Lé paraﬂclogrammc re@angle & fit en mc

’ 3 nantv vne llgnc droite fus vne ligne droite: i la

fagon des nombrcs, comme nous auons dit, pour plus grande

facilité. O il faut auffi fe fouuenir, que ; Mener vne grand’ li-

gne {us vne petite, ceft tout de mefmes , que fi nous menions

vne petite ligne fus vne grande, Commc 3 en 4,& 4 en 3,pro
duifent le mefme.

Y Enontoy,

"~ Es Parallelogrammgr, lunop lautre dcs Parallelo-
grammes quifont autour du Dimetient, anecles deux

Supplemcnts, sappclle Gnomon.
A _.< 3 Nous: auons ja cxphquc cecy en la qua-

mnwtrox cdu 1 premier—Car-fien ja Fi-
gﬂ;ecy,jeﬁa &€ pous-prenens-lo a‘aﬂclo-

: s aucclesden: s CK
N e o e Comon

- r&; 0, comme

¢ L Ny lesautresledefi ignent , c pEx, quieft vae
, meime
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mefme chofe. Que fi nous prenons le parallelogramme =,
auec les deux fupplements , fe fera le Gnomon Fac k. Don-
ques au Gnomon defaut fun ou lautre des parallelogrammes
intericurs,lefquels le dimetiét coppe par la moitié,& lefquels,
en la quarantetroifieme du premier, nous auons appellé Com

pliments-

"THEOREME PREMIER,
PROPOSITION PREMIERE.
| 3

I de deux lignes lune eft coppee en autar
-\ .de parts quon voudra, le Rcé‘tangle,qui
=% fera produit de liine defdites lignes en
153 fautre, fera egal'aux Rectangles qui fe-
<RIAEFTDEN ront praduits de’lanon coppee auec
chacune des parts delacoppee. - 7 .
Soyentdeux lignes a8 & c : defquelles A 8 foit coppeeen

diwerfes parts, 3 fcanoiren a b, BE, & £ 8. Ie disque ce quieft
produit de ¢ en A »,cft egal avx re&angles qui prouiennent de

ladite ¢ ¢s fegments D, b E,&EB. - : :
Surles poinétsa & =, jerige les lignes:perpendiculaires a ¥
& B¢, par lonzieme du premier : & fay que chacune d'icelles
wforE’ = " e e¢fteghledc:Erayant conjoin&t¥ g, je
' .| paracheuele paraliclogfamme rectan-
| gle pBES: lequel et produit de la li-
1l { .. ] gonea¥ _(,clg'i'fg("g lamefmeque c)enas.
K732 77 B Pyis des poin@s des feQidns b & E,par
la trenteunieme du premier,je tire o H& 'si:,;:iaralicleéid’ its
A F & B cydefgpelles chacune eft egale d cweu que chacune eft
egalc 34 ¥ , parfa rxeqeequatrieme dy preipir, Expource que
lereQangle Aty ot produts ¢ u fegment A pen ax (cefta

K

direen c,)8 b £ Hx du legment 0% cnladiie & eh Ao rax o
du Gegrmeps % 5 enlamefme . & g £os Kol Gompofent spuc
S = : D m 3 le

Y
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le parallefogramme a 87 : la’Propofition eft toute claire..
THEOREME 3 PROPOSITION II

Sivne droite ligne eft coppee comment que ce
foit, les Re&tangles, qui prouiennent de lentiere, auec
chacun de fes fegments , font egaux au Quarré qui fe
fait delentiere. =~ N

Soitla ligne A B diuifee és fegmentsa ¢, cp,&pB. Ie dis
que les re&angles,qui fe font des fegments en ladite a B, prins.
tous enfemble, font egaux au quarre de ladite a 8.

Ce qui fera manifefte , fi nous defcri-
_uons le quarr¢ A B.E Fen tirant les lignes
c ¢ & D H, qui foyent paralleles & cgales.
aux coftés dudit quarré. -
Autrement. Prenons k, qui feitegale
| aas.Cequifefaict dex en latoraleas,
ST ' fera,parlantecedentescgal d ce quik fai
de ladite x en chacun des fegments de ladite A 3. E¢ pource
que ce qui vientde x en ladite a8, eft egal i ce qui eft faick de
AB en elle melme, & que ce qui prouient de x en chacun des.
fegments de ladite A B, eft egal 3 ce qui fe fait de a3 en cha-
cun de fefdits fegments,3 caufe que x & a B.font egales,la Pro--
pofition eft prouvee. . . - AR
THEOREME 3 PROPOSITION IIL
Sivne ligne eft digifee en depx fegments tels quon
voudra, le ReGtangle , qui fera produit de latotale en
lun oufautre: de fes-fegments ; feraegal an Rcé’tangle-
qui fe fait defdits fegments,, ‘& au Quarré qui fe faic
du premier fegment. .. - .. L,

' Soitlaligne a's diuifod'és fegmeits st & ¢, ledisgiicle
re&tangle, qui fe fair delatotale A s au fegment s, et égatau
re@angle quife fait de agen'c s, & A celyy quifeifiiideacen.
foymefine, les-denx Prigs'ehfermible.. - 4 AELD
3 "D wafoitdeferit kequané & ¢ Fracpiolongtant fo‘f“‘
T LS : ' quau.

E. ¢ B, ¥
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» ¥ ___ = {quau poin& E, & conjoignant la parallele
' * BE, patfaifonsle parallelogramme ABDE, _
. Lequel, puis qu’il appert qu'il eft compo-
sé du quarré Acp F & du parallelogram-
e ‘me r8, quieft faitde csenac:laPro-
\ ~ - pofition fera manifefte.

Autrement, de la premiere de ce liure. ‘Prenons.c egale a
a c. Et pource que tout le parallelogramme B b prouient de ¢
enAB: puis quA D & ¢ font egales : & que le quarré ¢ b, qui
prouicnt de ladite 6 & du fegment a c ( car les lignes fonte-
gales ) 8 en fin le parallelogramme ¥ 5, de ladite ¢ & du fe-
gment ¢ B: Et que ce qui fe faic de 6 en a B, parla premiere de
ce liure, eft egal i ceux-cy. Cequifefaird’acen a s, eft egal &
cequi fefaicd’ac en B¢, & en foymefme. Ce quiil faloit de-

monftrer. : .

THEOREME 4 PROPOSITION IIIL

Si.vne droite ligne eft coppec comment que ce
foit, les Quarrés qui fe font des fegments auec?e Re-
&angle compris fous lefdits fegments, pris deux fois,
font egaux au Quarré qui fe fait de toute la ligne.

| ~Cozxefaize.

. Les Parallelogrammes , qui- font autour du Dime-
. ) / r

tieat da Quarré, ne peuuent eftre que Quarrés.

.. Soitladroite ligne a s, diuifec en Ac& c. ledis queles
deux quarrés de a ¢ & ¢ B, aucelere&angle contenu fous les-
dites a B 8¢ B prins deux fois, font egaux ay quarré de toute

‘» e xladitean, | '

¢ 1 | . Delunedefdites parties, ( prenons pour

: N '} | maintenant qué ce foit ¢ 8)je defcri le quarré
s Deside € 80,55 &ayant prolongé les deuxcoftés E b
el i} & cpjelay.nr s cegaux andic.a o & par-
—¢" i quaere,nF.c H: lequelon veid eftre le

o AT € 4";5'“?: '
quarsé de ladise ¢.c. Loss capjaignant ¥ 4, pagla trentearpific-
- mi &wrentequassiome. du premier Cpmwogxmmc

redangleilequcl it prodnitde ¢ 3 604 ; veu goe e cga; |
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v & _x gaedladite ¢ 5. Semblablement je baftis lau-
| tre parallelogramme re&angle ok, prolon-

. geantBE & HG, qui {e rencontrent au poinét
£ K:lequel par mefine raifon fe fait de cBen
\| ac. Puis dongqueles deuxangles prn &
A ¢ * prafontdroits, parla quatorzicme du pre-
miet , A Hne fera quune feule ligne : & par mefme raifon u x
vne feule ligne, & Bk aufli voe feule, Ec pource que Gk eft e-
gale dladite c 8: & a 8 2 ladite ¢ B, pource quelle eft egale 4 Ja-
diteeB:&avflinr&H'caladite s c:lesdeux an & Hk, pat
la feconde commune Notion, feront egales 2 toure A 8. Sem-
blablement s k egale 4 ladite a 8. Puis donc que les quatre an-
gles, 8,8, 1, , font droits , A B H k fera quarré : & quarré de la
feule a B, puis quelle eft lun des coftés. Pareant, puis qu'il eft
composé des quarrés desdeux a ¢ & ¢ B, & des deux fepplew
~ ments, qui fonr fous ¢ B & A ¢, la Propofition eft ferme.

T'ay rendu , a2 mon aduis,, cefte demonftration plus facile,
que non pas celle qui fe fait plus prolixement par diametres 8
angles demidroits: Car il niy a rien qui charge plus la memoi-
re, qu'une Demenftration tiree de loing : nprammeént'é Pro-
pofirions,’'quela fénlc‘donhru'&ionpcm rendre clafrés, Tou-
tesfois nous oy auons pas oubli¢ le diametre,a fin quen toutes
fagons la conftitution f€ hift congnoiftre : fgauoir eft, deferi-
vant le quarré B°p, & prolongeast fon diametre, jufquia ce
quelle {& rencontre ayec a¥ premierement dreflee; au;poindk
H: lors le parallelogramme a B K k eftant parfaict, fe prouuera
eéftré quarré : ¥ D F G i, aifli quarré, par les angles demidrdits
des triangles. Ce que jEhaiffeau 'éifcdu?ssd’s!in‘-cﬁaean:- S

Autrement.. Soir;comme cy denantialigfich sdivifee en
A ¢ & ¢ B.Par la feconde de ce liure , c¢ qii-fe fait de toute a B
en {oymefme, eft egil 3 ce quife fait de'laditcen Ac & ¢ B,
Mais,| par 1a troifieme do ptefent , ilfe prodiiit autant d’icelle
en’a’c, combien de ac enfoyinefthe, 8¢de'ht en 8¢, Item,de
toiite Jadire i s ¢n's ¢, & produitanidnt Jombien de c» en
Ry & dé e veiialc; par lamelitie: Dot ¥oghi fe fiit detoute
K EYn oY et'epaPl ce i fhicdea Gen by WibwesBide
. & ctlay & en'dieCe quil Bloir demoietspato s«
- Cefie fconde demdoRffrition eft dd ‘Chdipagne : mais;

Gl

el =
L D
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comme il adjoufte , le:Conledtaire ne senfuit pas dicelle. Ce
quayantja par nous effcpronuc i la quarantefixieme du pre-
mier, nous enfeigneronsainfi ce Theoreme, & facilement,

o . ® = - Deladiteas, divifee en A c & c B comme
au paraunant, baftiffons le quarré ABp g, du-
.-quel lediametre foit B p: tirons la parallele

x k1w CEF,quicoppe e diametre au poinét G : puis
' -encor vneautre parallele 1k par ledit poin&
A 38 G. Lors,felon noftre deméftration, x F & C'H

~feront quarrés, & quartés de a ¢ & ¢ B, comme i} appert aflez

par la conftru&ion.Davantage a ¢ & ¢ E font lesdeux fupple-

ments qui e font de A censc. Partant, puis que ces'quatre

patfont roucle quarré A B b E, la Propofition ¢ft m’,anifeﬁc.
Laquelle {e pourroit aufli propefer en ces termes:

83 denx lignes fintinegales: ce qui pronient de-lp plus grande
en [oymefme , eft egal A ce qui prowient de la moindre en foymefme,
auec les deux Parallelogrammes qus [¢ font de [ exces en la plu
grande, & du mefine en la moindre. o T

Que la ligne a B furpafle laligne 4 ¢ de la portion cp: Le
quarre de la plus grande a B fera copose du quarré de la moin-
dre A c,auec ce qui fe fait de ¢ B en A B.( comme eft en la der-
nicre figure le parallelogramme a 1) & lautre qui fe faic de fa-
dite ¢ 8 en la moindre a ¢, {cauoireft, le p'araﬂelog'rammc GE.

En quoy nous pouuons plaifamment contempler, Fimage
deschofes: A fcavoir, Cequidefautd laligne a c.eft menéen
clle mefme,{cauoir eft ¢ Bexi A ¢ : mais aufli ce qui (urpa'ﬂ”é a- .
dite o 8 & ceft cemefme c8 ) eft mené en ladite a5 Et ainfi
de deux eft faike vne puiffance.- , .

THEOREME ", PROPOSITION V.

Si \'mg&roitci ligﬁ&&ﬁbdb@&&’ en deux :fcgmehts e-
gaux,& en.deuxinegaux:le:Radapgle comprins fous
les fegments incgaux de lentiere,anec le ann*éqm {e
fait du milien desfegments ,-eft egal au Quarré quife
faatzdela dClTlfer; e - -7 RN

Scitlagsoite lignbudigalementdinile awpoind ¢; & in-

n egalem

R S N
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egalemencau poin& p. ledis que le quarré c B eft egal a celuy

qui {e faic de'a b en pBaueclequarré ¢ b, : :
.« » Decsjedefcriray le quarré cBE ¥,

. auec le diametre B £ : & tireray DG pa-
& L] \lu_l falleled ladite B ¥, qui coppera le dia-
[ Vo - metre:aw poin H,8 EF au poin& . Et

A————¢ v 3 patlepoind Hje tireray k M egale & c-
quidiftante a A B, par la rrenteunieme du-premicr : laguelle
coppera B ¥ au poinct M, & c E-au poin& L : & conjoindray ak
_equidiftanteacg. Ec, par le Correlaire de la precedente , ou

par ce que nousauons prouué en la quarantefixicme du pre-
mier, L ¢ & D ¥ ferontquarres: L 6; dis-je, de la lignec o, &
p mdelaligne p . Er pourceque p meft egaled pB:aHfera
ce qui prouieat de 4 b en p B. Et.dautant que,par la quarante-
troifieme du premier, les deux fupplements cH & HF fonte-
gaux,adjouftant a chacun d’iceux le parallelogramme b M,c M
feracgalap r. ‘Puisdoncqueareft egal a c m, par la trente-
fixieme'du prentier , il (cmaufﬁ\;:galé pr. Donques le gno-
mon cBGH ¢ft egal au parallelogramme A H. - Mais ce gno-
mon; auéc le quarré e 6, eémpofe le quarré de la demie de a .
Parcant le parallelogramme a 1,& le quarré 1. G, fontegaux au
quarré de la moitie de a 5. Ce quiil faloit demontfirer.

THEQREME 6 PROPOSITION VL

-Sivne droite ligne et diuifee en deux parties ega-
fes; & quion luy adjodfte'encor vne ligne a droic fil, ce
qui prouient de lentiere ainfi gompofee en celle qui
luy eft adjouftee, auec le Quarré qui fe fait dela de-
mie,eft egal au Quarré qui fe fait dela demicaueclad-
jouftee,comme fi ce neftoit quuneligne. . -
- Soitla hgnc as egdcmcﬁt‘diuifcé an peind c, & que Bp

luy foit adjoine. le dis,que e qui prouient de la compofee
a o en laconjoinée B b, ance le quarre de Ia demie ¢ aeftcgal
av quartédeco, -~ - %c' -

Sur ¢ pyje defcriray le quarré ¢ p & 7, duquel ¥é diamerre
foic B . Bt tireray B ogale & equidi§ansagie £laduelle cop-
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®__._&__p.pele diamétre au poiné n. Et par ledic
N L pom& Hyjetite K M, egale & equidi-
1l NGB b flante 34D, qui COppPesa D F au poin&
b D M,% C Eau pom& x, & con)omdray AK
ATTTT B » equidiffantedcL.

Maintenant, par le correlaire de 1 qdatrieme du prc{énr,
chacun des deux parallelogrammes L ¢ & B M, eft quarré : ce-
ftuy-cy de B p, & ccliuy-la dec ;& partam pMmeltegalednn:
& taut le parallelogramme A M eftcc qui promcnt deapen
BD. Pux,s donc: que,par la trentefixiemc dg- premner,a reftegal
icu:& que,parla quarantetroifiemedudit, ke fupplement
cHeltegalaufupplementHr, AL fera aufli egal a 1 F. Partant
fe gnomon e » o {eraaufli cgal 4 rontle paraliclogramme
A M :-Maisle gaomon € b G Hyauec le quarré 1, ¢ ,compolele
quatee ¢delalighe o p? Partant le paraﬂclogramme A Mauec le
quarté L G, eft egal au quarre de:la Jj gnc cp. Ce qu ‘ilfaloit de-
monftrer. :

THEOI&EME 7 PROPOSITION VII

Sivoe droiteligne eft coppee en ~deux pames tel
les quon voudia: le Quarré qui fe fait de lentiere,
auecle %rxc qui fe fai¢ de lune des parts, eft egal au

,Re&ca’nch qui proulent deuxfois de lentiere en fadite
- partie, auec le Ql_xarrc qui fe faic delautre partie.

RN Soit 12 ligne a8 diuifee cafucllement au
o pqm& c.le dls'que le quarrc delentiere aBa-
7). uecle quareé B.G,cft egal & ce qui promcm:
.- deaxfoisde A Ben B -c,aucc le quarré ac.
Soit defcrit le quarré de fentiere a 3, 3 fa-
A . uoir A B b E ,duquel le diameere foit p: &
i . foittiree € Fegale &eguidxﬁaute de B, cop-:
pant lc diamszsrq ay pom&, &K, pN le pam& G, HK cgale &
equidiftante daB -, 1, ou. 5
Puns donc quc le qQHarré A E ; aucc le quarre € H, eft cgal au
quaité K F, auec les deux parauelogrammts Au& eE:JaPro-
poﬁuoa eftcuidente. . - .
Sk qum e veut plas mzfc&cmea&camgrendm »quiik
: n z face:
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face le parallelogramme 1 M egat au parallelogramme r a, tel-
lement que £'m foic quarré de B e, Et lors routes les particules
de la Propofition apparaiftront, © -

' "THEOREME 3, PROPOSITION VIIL

~ Sive droite ligne eft coppee comme que ce foit,
le Re&tagle comprins quatre fois {ous lentiere & fous
fun des fegments , auec le Quarré qui fe fait de lautre
{egment, eft egal au Quarré qui fe fit de lentiere ac-
creué du premier fegment , {i que ce ne*foit quune li-

gne. A o
La droire ligne a B foit coppec.comme on voudraau poin&
c. ledis quelereangle qui eft compris quatre fois fous a s
& ¢ Byauec le quarré qui prouicntde 4 ¢, eft egalav quarré,
qui vient.de A 8 & de B ¢, comme fi-ce n’eftoit qguune ligne.. -
Soirallongee a B jufques au point p,& que B foitegal &
¢ B. De 4 p je defcriray e quarre A b & F. Lors, tirant le diame-
tre b E, & les lignes.c ¢ & B H, qui foyent paralleles & egales &
D £, & qui coppent l¢ diamerte aux poinés k & v : & auffi, par
lesdits pointts x & L tirant M 0 & 'R, qui {oyent parallcles &
W & . _ cgalesiladite ’D‘A:% par le correlaire de la
- 1 -quatrieme du prefent,chacune des faper-
fices R 6,N Qy B M, G P, fcraquarree. Ee
puis que BD & B L, coftés du quarré B M,

S {ont égaux-d c Bs& B1,coftés du parallelo-
o n NE e ‘geamene C viledit oL feraaufli quarré: & -

R ' par meline raifoti x8aulli quarré :&en-

A7 TC B . ® cor {éront egdux entr'evx les quatre quar

rés qui compofent le quarré cp, Et‘pour'cc que tout le.gno-
mon aD GK enuironnant le quareé kG, parla trentelixieme &
varantetroifieme du premier, eft quadruple au reangle qui
eft fai@ de A Bens o' powrde quit et quadrupleats ﬁipcrﬁ@c
A L: la Propofition eftclaire : fcauoir eft , quét A & Pris‘geatic
fois, auet lequarré r g eftegal arquast€apsfipiea T
Nous le congnoiftross cridor plus claitrement:pat le gno-
mon, fi nous prenons garde que la fuperfiee eftornee A DK'R,
cft-double de Ia fupetfice k1. Car 1os deusrianples ks &
. L ' . . LBD
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LB D font egaux au quarré ¢ 1, & de mefines en faut-il dire de.
lautre partie pFG k. Quefi nousvoulions expofer cecy plus
au long, nous accablerions Iefprit des eftudians, au lieu de les
inftruire, Car ces dcfcnpuom de gnomons font telles qu'elles
selclarciffent d’elles mefmes,a caufe de leur elegance.
Champagne propole ce Theoreme en ces mots :

85 wne ligne eff coppec en deax pzrt&,é‘ gwa icelle ﬁut ad Jot:ﬁ‘ee
vne droite ligne, egale 2 vn d:&f gmmta ce qus proumzt de len-
tiere compofec e [oymefime , fera egnl 4 |ce qui prosient quatre fois
de Ladite premiere ligneen celle qui luy & eité adjonitee, & an
Quarrd de lantre fe. gment. o

Celareu‘enttouta vnauecla prcmlcre Car s p eft perpe-

tuellement egal A ¢ p. Toutestois ces varietés ne fone pas fans

frui& : Car clles rendent Iefprit mieux fagomne a la pra&tique
& vfagc de ces Theoremes. Ert nefe fera point de tort celuy
qui sexercera, non feulement 2 digerfifier les propoﬁnons
geomcmqucs,notammcnt celles de ce fecond liure, mais auffi
qui en inventera de nonuelles : & de relles en pourrions nous
bcaucoup adjoufter. Mais cellss- -cy le Geomerre les doit exa-
minér4 part foy,fans quil entrepréne de les colloquer an rang
dexautres. Cat ileft cnnuycux,demmonéclcr ces. Theoremes,

. qui ont communication avec lesnombtes. Et pource Euclide,

non pas fans jugement, seft contenté de peu.-

THEOREME % PROPOSITION IX..
- Sl viie droite hgnc eft divifee en deux fegmems e-
gaux, & en deux ineganx, lés Quarrés quife fone des
fegments inegatix de lentiete , fori¢ doubles de celuy
quifefaitdela dcmle, duec ccluy qu; (c f'au du mlheu
dcsﬁ:gmcnts. i anE sania il v
B ;:, S B oM ’leagnsmﬂ dimfecggalcmme
AN axipmn&(ﬂ & inegdlathsbtanpaindt
R Ie dis que les deux quarrés,qui pro- -
*J . -uispnent de a Den DB, fon:%oublcs
—3—23_dés deux’ quarrés qm prouxcnnent de
Acm&-gp- y Hh ‘N-\Lsu}.vé'u i “s&') s !. U U H I \L,
PO A - "n 3 Sur
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' -~ Sarle poin& ¢ je drefle la perpen-
dacula:rc cecgaled A ¢, &egaleaufli
a cs.&conjoinsEa & EB. Er, par la
cmquxcmc & trentedeuxicme du pre-
5 3 micr,les deux an gles a & B feront de-
midroits : & chacun de ceux qui lont 3 £ aufli demidroit:
tellement que cout & eftdroit. Ie drefle donc b F perpen-
dicuiaire fur a B coppant EB au poin& . Sifera, par ladite
trentedeuxieme, fangle 8¥ p demidroit : partantles coftés p b
& o ¥, par la fixieme du.premier, ferontegaux.  Maintenant,
du poin& F je tire F G equiditante, & partant egalcd ¢ b, Sife-
ra, par la feconde partic dela vingeneufieme, & par la trente-
deuxieme du premier, chacun desangles qui fonta g, droit,
& laugle E F G demidroit: car e ¢ eft demidroit. Parmnt Ies
coftésEc. &Faq, par la ﬁxxcmc du prcmxcr,fcrom cgaux l}u .
fin, je conjoins A £. Et pource que le q,uarrc E F,par la quaran-
te(cpucme du prcmxcr,cﬁ C‘Ta.l aux quarres desdeuxEc & G Er
il fera double du quaxrc G F, & partantaufli du quarré ¢ b. Par
mefme raifon le quarré k A fera doubleau quarré a c.  Eg puis
que.par la mefme, le quartc Afeft cgalaux quarrés A E & & Kil
fera douBlc des. quarrcs ac& cp, . Mais le mc:fmp qhar;c AF
eft egal aux quarrés AD & D F. Donques les quarrés A b, §§1; pg
fontdoubles aux quarrcu c & cp.Et parce quele guaue DB
eft egalau quarré o F, les deux quarres a p& 0 B, {erent 4 dou~
bles aux deux a c & ¢ p. Ce quil faloit demonttrer. _

En cefte Propofition on peut-voir quelle force ale droit &
legal.Car coute la prenue eft appiyee fur quatie tnang}cgfa
fceles re&tan glcs ccftadltc, fur quatre dcm:q,uartc;

THEOREME o, -PROPOSITION x -
Sivne hgne droite ft coppee en deux ggmcs ega-
es, & quon luy en adjoigne vne autre de droichl:lg
Q\qarrc quife faie de lentiere ja compolee, & celuy
qm féfumdeimd;@uﬁee,ﬁxﬁt ledouble des deux Quar
rés,a {avoir de celuy quie it de la denije , 8 de ce-

luy qui fe faic d¢ la demit agec adjouttee.

Soitla drouc lignc A B egalcmenu diuifee au poindtc8eA
’ icelle

T 4: X

{o
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icelle foit join&e de droit fitap: le disque le quarré quieft
faict de & pauecle quarréqui cft fzi& de s b, eft double de ce-
luy quieft fait de a cauee celuy qui elt faict de c .

"Sur a8 je drefle la perpendiculaire ¢, qui {oit egale 3 cha-
cune des ligaes s c & ¢ B: & conjoins AE & EB. Sifera, par la
cinquieme & trentedenxieme du premier , chacun des angles
A & B demidroit, & demidroits aufli les angles quifont 3 5 : &
woutk droit. ST S

‘ . -, Donc,dupoin& g, jetire E F egale
| & equidiftante acp:& conjoins Fp,
faquelle jallonge , jufqu’a ce quéelle fe

A/'C\\l » rencontre auec laligne x sprolongee
. N jofques au poin& c. Lorsje conjoins
€ AG. ..

- Et poutce que langle & ¢ peft droit, langle ¢ & 7,par la der-
niere partic de la vingtnevfieme du premier,f{era droit.  Puis
donc que langle ¢ 5 B eft demidroit, F & 6 fera aufli demidroit.
Ec puisqueF b, paria trentetroifieme du premier, eft equidi-
ftanc 3 E ¢, langle qui eft 4 F, par la trentequatrieme dudit,fera
droit : & ainfi langle E 6 F, parla trentedeuxieme, fera demi-

~  droit, pource que F E G eft demidroit. Et, par la mefme; langle
.08 ¢ demidroit, puis que, par la treizieme dudic, fangle Bp 6
eft droit. Donqucs,lés deux coftés,k ¥ & F 6,par la fixieme du-
dit, font egaux: & femblablement les deux 8. p & pcfonte-
gaux. Partant, le quarré & 6 , par la quarantefeptieme du pre-
mier, cft double du quarré £ ¥ : & partantauffi, du quarré. ¢ p.
Auffi, par la mefme,le quarté a E fera double au quarré ac: Et
puis que, par la mefme, le quarré a ¢ et egal aux deux quarrés
A E & E 6;& femblablement aux deux'a b & b G: & que le quar-
répc cft egal au quarré B p:les deux quarrés Ap & DG (ce
font les mefmes que A b & B ). &ront doubles des deux quar-
résacéeep. Ce qu'il faloje demonttrers - - L4 L
Autrement: Soit Ia ligne B divifee egalement 2 ¢ , & que
-8 D luy foit adjointe de droitfil- Ie dis quele quarté produit
de A D, auvec le quasté produit de 8'b, eft Je .doublede tous les
deux ; a{¢auoir & du quarsé.qui vient de- & ¢, & de celuy qui
v@tdﬁc‘).- T S I el . PR e C
- Suelenticre x pjdidefarile quartéap gy Etfura demie
e : AC
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A cje-defcriguffi le quarré A c'cH: & prolongeangc H & cu
julquaux fe&ions des deux coflés £ 8 v F, je defcri HL K P:
qui fera le quarré de ladite ¢ p:comme il appert, ayaat tiré
le diametre a HF, par le correlaire de la quatrieme du prefent,
& par la trentequatrieme du premier : car X £ eft egale 3 ¢ b,
Ayantauffi f2i& i M & B egales aux.deux A ¢ & c 5, jallonge
M 0 & N »,qui{e viendront a copper dangles droits au poin&
Q. Defqueiles chacune copperales coftes duquarté b e ¥ és
% £ o r poin&so&e, ° ‘ .

Or maintenar,il neft befoing de prou-
uer que H.Q_eft le quarre de ladite ac,
. veu quil eft le quars¢ de ¢ B: comme auf-
Gl W fi o £ quarse de ladite B p: ny que le pa-
‘ rallelogramme n p eft egal 3 chacundes

A fupplements & H& H D : puis que H o leur
. © ® ¥ eft communementegal. Enfin, que.les
fupplements N o & Q1 font egaux.Ces.chofes font manifeftes
par le pourtraié de ka figure:pource que les coftés font egaux,
& rous les angles,, quijoignentle diametre , fonc demidsoics.
Confiderans donc diligemmeéntde quelles parties eft compo-
s€ le quarré B ¥, qui eft de.c 0, nous difcourrons ainfi: * Puis
que tout le quarré peeft composé des deux quarrés AR & B ¥,
& des deux fupplements & 1 & H.D ; il nous faut prouuer , que
ces fupplements, auec le quarré.Q F (quieft de B p){ontegaux
aufdits deux quarrés a B8 n 7 Car alors nous prouucrons,que
ces deux quarrés AR & H F, pris deux fois, fontegaux d lengier
quarré D E, auec le quarré Q ¥;ice que nous avions entrepris de
faire au commencement. Orainfi procederala demoftration.
Le fupplement &1 cftcgal au parailclogramme s1r: &le
quarré AH ;auecle moindre fu*pp‘iemcnu::o »cltegala lautre
fupplement H.D, par la premiere Notion commune, prife tant
de fois que befoing en feva. ‘Danques lesdeux fupplements;
EH & H b, fontcgaux auquarsé:Aa & au gnomon KHL Q; St
donc vousjoignez i chaeuii devx lo quarré B : les dwwﬁp:
plements £ 1 8 H pyavec lequarté o F; feront egagnatnguarrc
A H ,augnomon & it o5& awquarré QF. Maisidpides trois
font composés les deux quarrés a H& HF. Donglesdeux fups
plements £ B & 1W'D; auecle qRrigQs ;ﬂgﬁgegauxmx&ux

| Q P
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quairés A H & 1 Erquieloitle fecond poin&.  Donguesles
deux quarrés AH & H s;prisdenx fois,font egavx a rout lequar
1é p E auec le quarté @ Ce quiil faloit prouuer. .

Cefte demonftration a bien vne longue deduttion, mais ai-
gue neantmoins,laquelle nous-auons pefche de la figure Gno-
monique : delaquelle font puifees toutes les plus belles demd-
ftrations de ce fecond liure; voire de toute la Geometrie. -

PROBLEME 1  PROPOSITION XL
Copper vne droite ligne de telle fagon que Je Re-
&angle qui fe fait de lentiere & de lun des fegments,
foit egal au Quarré qui e fait de lautre fegment,

.. Laligne a sdoyuc eftre dinjlee de telle fagon,que le re&an-
gle, qui {¢ faic de lentiere avec:fun des fegments, foic egal au
-quarré qui fe fait de lautre fegment. _
- - De xmjedeferi le.quarre a8 ¢ p: Duquel je diuife le cofté
B D egalement au poin& E , & conjoins AE: Et allonge EBay
poin&r,dfinqueE ¥ foitegaled Ak, Puisde s F »portioni ex-
terieure, je defcri lequarré 8¥ G H, fique le cofté B 1 foit re-
aranché de A B.le dis que'a Beft tellement coppec au poinét g,
-3ue ce quieft faitt deasenan,-eft egal au quareé qui (e faie
€HB!

Tallonge 6 H,jufques au poin& k du cofté c b, fi quelle foit

egale & equidiftante a a'c : & fera defcrit le re@angle H-¢,pro-

. duit de a 1 en 4 B:lequel fera prouué e-

fire egalan quarrés F o 1.
¢~ Car, puis quclaligne 3 b eft egale-
-+ | mentdivileeenk, & que B F luyeft ad-
joincte: par la fixieme du-prefent,ce qui

T TR L . !
.+ 7 vientde DiF en B F, auec Joquarré & B, fe-

12 ogalaw gearté 5 ¥ & partange 2uflian quari€ € a:t & par nie-
{me raifon y'par la quarintefepriomédu premier , aux quatrés
4 B & & 8. Offantdonc, de coftéid dautre,fe.quarré £ 5, ¢¢ qui
vient clie DF en BF (qui eft le pasaliclogramme r x)fera egal au
q.ulilrlre_ dela lignea B.Ayant donc ofté de cofté & daurre e pa- -
rallelogramme B x;refiera B¢ egalau'paralislogiamme 1 e

Cegyiifalaic demiomftoey: b roriiin oo & »
: o @  Nous
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Nous obferuerons , que ce Probleme
~ . ne peut aucungment ecftre reduit aux
: E___¢ nombres,comme les aatres Propofitions
/ ' . dece fecond liure. Car puis que nous a-
: uons posé le cofté p B (cefta direas) &
¥ quenous fauons divisé en deux parties
egales,comme au poiné E:laligne A & furnenant trouble tout:
cefta dire naaucun rapport {pecifi¢ au cofté A B: & partant ne
{e peut expliquer par les nombres. * Car, veu que I¢ quarré de
ladite A £ eft egal aux deux quarres dea B & e B, par la quaran-
tefeptieme du premier: 8¢ que £'8 cft lamoiti¢ de A B:ledita &
{erairrationel. Car compe deux nombres quarres egaux,ad-
jouftés Iun A autre, ne peuuent faire va nombre quarré : ainfi
ne -pourtont faire von nembre quarré deux nbmbres: quarrés,
defquelslun foitla moitié¢ de la racine de lantre. -+ -
Nous efclarcirons cecy par exemple. Quatrez 8, prouien-
pent 6 4 : lefquels doublés ne feront jamais vn nombre quar-
ré. Aotli diuifez 8 en deux egalement, viendront 4.. Mais les
quarrés de ces deux, 8.% 4, qui font.64 & 16 »ne fgauroyent
faire vo nombre quarté: carils font 80. Ce quizoutesfois fe-
soit neceflaire, qui voudroit que ce Probleme cuftlieués nom
bres. Mais par nombres irrationaux il {c figurera en cefte fa-
on. . :
; Prenons qu'il fale divifer 8 de telle fagan , que ce qui pro-
uient de [encier en fune des parts, foitegal au quarré de lautre
artie. S - '
Ie multiplie 8 par foymefme , pronient 6 4, ceft i dire le
quarré a 8 ¢ D. ¢ divife 8 en deux egalement,.ce font 4, corh-
me la ligne pE ou E 3. Ic multiplie 4:par foy, viennent 1 6,lef-
quels jadjoufte 4 6 4,viennent 8 o:delquels la racine eft ¥¢8o.
Ceft laligne A £ ou E F , pat la quarantefeptieme’du premier.
Puis donc que & Feft ¢80, & que Eseft 4:3rferavg8om &
Ecainfi grande fera g 5, Mais-a gfera 8 m v ¢80, 4 cefbadi-
re, 1,2 0 ¥¢8 0. Maintenant 1.2 y¢8 o, mulsipliés par & fo-
ront autant comme ¥g80 M .4 multiplié par foymefisg; com-
me veut cefte onzieme. Mais nous avons expligégicecy bien
au Iong,aufécondlim&ﬁpﬁfcAlgcbrc. Wb v T R
t coutes ces Propofitions du feconddime ;Champgpne

les
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les:aceommiode, apx nobresen la feizieme du nesfieme : mais
cefte onzieme il la forcloft entierement des nombres , fans
saduifer aticuncment demployer les nombres irrationaux.
THE OREME 1, 'P’"'i_{o’i’gq SITION XIL
Aux Triangles Amblygones, le Quarté qui pro-
duit le cofte qui fouftend langle obtus,elt de tant plus
grand que les Quarres.des deux autres, queit grand ce
qui cft contenu deux fois fous lin d'icenx, & queft
Taugment qui luy eft adjoufte & fur lequella perpends
culairetumbe. ‘

Soit le rriangle A B ¢, duquel fangle  foit obtus. Et prolon-
geant le cofté B a fans mefure, foic tiree, par la douzicme du
premier, la perpendiculaire ¢ b, depuis le poin& ¢ jufques i la
prolongee, Tellement que A b foit faccroift ou-augment dua
- » coft¢ 8. Iedisquele quarré ducoftésc, -
' _eft de tant plus grand,queles quarrés des
deux coftés B a & A c,'du teCtangle de s a
" enap prinsdeux fois : fcauoir eft, que le

Bé———>¢ quarré de c eft egal aux quarrés de pa &
Ac,auecledoublede ce qui fe faitdeBaenan.. = 7 -

Cir, par la quatrieme du prefent; le quarré 8. b eft egal aux
quarrés des-deux B A & A D, & au re@angle, qui deux fois eft
conteni: fous lesdits B A & a . Et pource que le quarréde s ¢,
par la quaranteleptieme du premier, eft egal abx, deux de 5o
& de cp:ledit quarré B ¢ fera egal aux trois quartéss a, A'n,&
pc,& qujfc&‘gn%’ié quideix. fois eft contenu fQusB A & A b. -
Mais, par la mefme, le quarré ac eft egal avx quarrés a D &
o ¢ Donqies,le quarré s ¢ eft egal aux quarrés Ba & ¢, & au:

feBangls quidei'x ol oft ompels fous 34 an, Ce quil -

lo:td?qp;ﬂ:f%rgr“ ST ?;/-;Z_; TARIST A o
. THEOREME ey - [PROPOSTEFON-XILL.

o ffEé"I"riaqg?’é;’,—‘l“e’:_’@_’@f;é qui fe fairdis cofté quifou-
. Rétidlan des anglés aigus, et de tint moindre quelles:
- Quawss des denxaumes coftes . de quant eft grand ce .

o = qui:
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08 ELEMENTS DEVCLIDE,
qui deux fois eft contenﬁfons le cofté fur féqinel chet
la perpendi¢ylajre en dedags, & Ia partie d'iceluy qui

“eft entre Ia pcrpcndxculaxrc & langle aigu.

Ce qu Euchdc a proposé des triangles oxygones, nous &
Champagne lauens eftendu 3 tous mancrlcs Car tous trian-
‘gles ont, du moins, deux angles aigds. L

_Sidoncle mangle cft oxygone,que la perpendiculaire foic
tiree de quel anglc quonvoudra. Sileft orthogonc,ou ambly:
gone, il la faudra tirer de langle droit ou de lobrus , 3 {¢auoir
{ur le cofte¢ qui cft entre deux anglesaigus: laqncllc neceffai-
remenc tumbera dans le triangle,comme nous lauons demon
fire 4 la vingtieme du premier. Etlors la demonftration de ce
. Theoreme comprcndra generalemcnt

& rtoutesles troi. clpeces de triangles.
Soit donques le triangle A B ¢, duquel
les deuxangles s & ¢ {oyentaigus, quel
B > ¢ que foit langlc A. De langle A)C tire la
perpend:culatrc A fur le cofté s c.I¢ dis  que le quarré du co-
fié s 8, eft de tang n;omdrc que > les quarrcs des deux coftés a ¢
& 5 c, de quant eft le double de ce quictt faict de tout s ¢ en
la pamc pc. Oubien que le quatré Ac eft de tant momdre
que les quarees des deux A B & B ¢,de quanteftle double dece
qui fe faitdecs enBp, |

Garle quarré de A<, par la quarantefepgicme du prcm:cr,
eft egalaux deux quarrésde aAp & pc: & le' quarré des , pat
la fgpucmc du Prcfen;, auecle quarré ¢ édet bc,eflt cvar au quar-
ré de B, aue¢ ce qui deux fois eft’ fax& de#'¢'en.d c ;

Donqucs les trois quarrésdea c, B ¢,& b g, font’ cgaux aux
trois quarrcs €AD,DC, &BD . -auec devx fons cé qux cﬁ fai&
descen b, Q or ofte le commun quarré p c. - Lés deux
quarrés de'a ¢ & B ¢ feront egaux dux deux quarr)gs dulﬁ;b &
B D, auec ce qui deux fois eft faik descenp c. Fhaiire uarrc
de a B cft égalatix deik ‘qaanrésdead £ W1 )fﬂazﬂb'f ledit
quasté de a8, eradesansmoindre que des deyxde o7 &3 C,
dc quant cftlc dopbledece qyfi ctt fax& des c cn ncy, Coquil

UUCI‘
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(g ECOND LIVRE, -~ o9
a commune, eﬁlﬁ?rc&c Car [une & [autre eftimation cﬁ mxﬁ:,
i ﬁn dofter la myéindee dé 1a plusgrande. . °°
 Par femblable figon darjgumcn teron: prouuera quele quar—
réducofté ac eft de tant moindre queles quarrcs des deux
AB&BC,de quanc eft lc doublc du reétangle qui fc faicdecn
€n DE. .

ROBLEME 3, T;REbPQ‘si‘ridﬁI'xriﬁ{
Defﬁrrrc vn @larrc egalfﬁ\'n Re&xhgne donne

SOlt donne le re&nlxgne ABCD, auqucl il fale defcrxrc vn
quarre egal.” Par la quarantecinquieme du.premier, je rrace le
parallclogramme rc&anglc e rcHegalan e@itigne ascn:

S ‘Dauguet f les.coftés fbnregaux,
il fera tel que nous le voolions.
“Sinony je comtimueray vn'des
co&ésd’ic‘ehlyr, comIMeEH G ju-
fquesau poin& k 18 feray ok,
, egaleau cofté r G, En apresje
oeeer ot i wTos diviferay lentiere mx en deux
moitiés ,au pbm& ® : & pofant mon centre audit poin& Lj je
deforirap {iir ra‘*hg’néﬂ K’ lg démicercle A M K & prolongeray
le cofté r ¢ , jufqua ce quiil coppe le demicereleanpoincum,
le dis que le quarse de laTigne oM eftegil aurediligne asop.

-iole joindray L. Erpourceque laligne Hx eft divifebidga:
lementau pointt 1, & incgalement au gobnth g spar ie m@z
quiemedirptelent; ¢¢: quiehifapd de werensu mipeie ddarré
de G L,eftomdl ali Guarré L fe « 8¢ pﬂﬂdjﬂ@ﬁfqéqrhéﬁi 8 & par-
tant auffi aux dequartés L 6 BLb, eathntefeptieme
du premier. Oftant-done & dofté & dautie le quarrede L,
ce qui fe fait de HG en G k{8 q‘cﬁift@phrallclogramme EG)fera
egal au quarré G M. Partancad¥i le quarré ¢ M fera egal au re-
&iligne a 8¢ p.Ce qu'il faloit faire.

lay trouué bon dadjoufter auffi icy le compendium de
Cham pagn&}pﬂﬂtﬁ%ﬁwe coitésde Powrdgohs, A fin dega-
ler les figures quon appellgdmrsgujieses.

A B ¢ b foit quelque ﬁgure itreguliere, de cinq coftés: la-
quclafe; rc(oudra en trais triangles a GAEC,&ECD.

o 3 - Par




1o ELEMENTS D'EVELLIDE.

owiexths iz i Parla do@rine de cefte

‘ - Propoﬁuon je reduis ces

 trois triangles a trois quar-
1és , defquels prenons que
¢ les coﬁcs foyentrG,FH, &
H K- Apres je joins Fe &
¥ H, fi quelles facent fangle droit r: & conjoins ¢ 1: fur laquel-
lejedrefle ux;fi quclle face langle droit ¢ 1 x:& conjoins G k:
lequel g k ferale cofté du tetragone que nous.cerchons: com-
me il appercaflez par ladite quarantefeptieme Propofition du.
Premier.

Aux figures regulieres , qui fe refoluent en ‘Triangles e-
gaux,le compend:um eneft beaucoup plus.court. Carelles fe
rcdmﬁ:nt facilement d va puailclogrammc reQangle, & de la
au quarté.

Autrement. Soyent ces triangles vna vn conuertis en pa,
rallelogrimes re@angles, qui tous enfemble n&n facent quun.
Comme, par exemple , foir, par la quasantedeuxieme du pre-
mier,le triangle a 3 creduic
o au parallelogramme rectan--
: . sl an g’ﬁF‘G uk; Lors, fur lali-
- & —x o gne Hx foit aufli defcrit la
parallclogrammc rc&angle HK L M., qui {foit egal au triangle
A CE, par la quarantequatrieme dudit. En fin, parle me(me,
fur laligne L M, dreflonsle gasallcl,ogramme LM N 0 qui foit:
egal au triangle CDE. - v ' ., PRI

Si-fera,par la quaran;cgmqmemc du premmr,r NGy i
:va feul paraliglogramme , quifera cgaldsauge .
lafigure re@ilignca €D E: lequely, -
parceﬁc deraicre, tu redui-- .+ - / ‘
o _ rascnquarre. T e
R v"‘@ el ot il ‘f;r'.'}
“f ;f' HIN ‘.f.‘_*.‘,s('l"u.r gt ooy bi :
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'RTROISIBME LIVRE DES

ELEMENTS GEOME-

TRIQ_VES D'EVCLIDE,
AVEC ‘LES  DEMONSTR As
- tioné de Faques (pefetiez, -
‘ou@l\ans. :
%‘ .

DEFINIT)IGNS

AR Ercles egaux font ceux , de{quels les dia-
s metres font egaux.:ou defque‘ls les lignes
qulfont titees du centre {ont egales e

R4 Puis quela cu:confercncc du cercle repre-
fente linfini, la mefure du cercle ne e tire pasde la circonfe-
rence, mais brcn deld’ ligne droite: ceft 3 dire, du diametre.

Cefte dcﬁnmon eft claire delle mefmc Car, puis que les

‘ _dxamctrcs font tirés par | lcs centres dés cercles, & qu'ils fou-

fichdent toufiouss la moitié des orbes : s'ils font egaux, il faur
aufli queles moitiés quils Fouﬁendcnt,(oycnt cgales, Or, ccux
dchucls les moitiés font egalcs, font aufli' cgaux entreux’

P el b Comc, les'cercles a & Bfont
N * cgaux 3 caufe de lcgalu:e de
\__/ leurs diametres : mais ils font
' a7 phuggrands que le cexcle ¢, du-
quel led:amwe ol moindre; Lausre-pactie de la'definition fi-
gnifiele melmer &ctanfli mam&&e,qmmd ce ne {eroit que
parla definition du. ccrclc,i]ue nous.auons mxﬁfentrc Ies prin

cxpes du premiér: lure. ot
.2 Ve drojtéligné eft dxte tQucher Ig ccrclc,laquel |
lc c&am{ur ln»y.x&a{bmm‘.:dem &.sdam ne.coppg

pomt

.

} ) . '



ELEMENTS D'EVCLIDE,

e moar s "Pomt pouttant le-cercle. .

©+Lali gnesc couche e cercle A

" au pom& D:mais la hgne cpcop
pc le ccrclc B¢s pomt‘ts E & F.

3 Les cerclcs fcioucbent lun lautre., defquels les
. circoferéces ferou-

chans ne scnuecop
_pent point.

Les deux cercles a & Bfe touchentav poin& c. Mais les
deux & &¥, fe coppent fun faugre és poialts ¢ & H.

4 Les lignes font €§-lément diftantés du centre,
quand les pcapendxculaures qui font tirees du centre 2
icelles, font egales. Etlalignela plus eﬂorgnee du cen-
tre, eft celle fur laquclle la plus grande Perpendlcul;u-
Ie u.mbe

-
'

[
B WY
P

ke Commcau cercle A e p; Tes deux

‘ " I‘gnes AB& ¢ fopt egalement efloi
nees-du centre E : pource que les

geux pcrpend‘fcufalres EF&EG, font

= cgalcs Maisau cercle nk L M, HK et

plus’ eﬂorgnce duré centre No» que npﬁ pas L M? pource que N 0

‘é‘&ﬁlus granée quc NP o

s SeGion de terde, ’eﬁ la ﬁgure qm c{l com prmfc
fous vne dfoue hgne, & pomon dc la ctrconferencc. |

. . Lafiguteanc, qu: cft failte par laligne

= . - droite A& par'a B, portion de fa circon-
| ference :plos 1a figaven s 5, Kitte par lali-
T "gncdcom pEy& par.p BE portion decer-
© cle,font fe&ions du cercle. Les lignes droi-
tesAc & DE sappcllent vulgaxrcment chordes : comme les
c6ijrbes a8 c & p B £ sappelent arcs: ‘Maish ﬁgnref ¥l sap-

?cllc pwptsmbm : deioerglel-dotes cclblediametse. i.' -
& 6 Lang

H ‘G ";

|
B N—erD

¥
A

-



TROISIEME LIVRE. 1y

6 Langle de la fection eft celuy qui et compris
par voe drote ligne, & parla circonterence du cercle.

Es figures cy deflus, les angles 0,4, E, &c, sappellcnc an-
gles de [céhon ‘

v Langle et dit conﬁﬁer enla fe&tion quanddeux
lignes tirees des extremités ‘de la bafe {fouftendue fe
rencuntrent en vn poinct de lafection de la circonfe-
rence, & y forment vn angle.

3 Lan lc ABC, quieft fai& des deuxlignes
/ o droites A B & B ¢, lefquelles fortans des deux
j ) extrcmnCSA&cde la fouftendue a ¢saffem-

blentau poinét B:ceftangle, dis-je, confifte
enlafedtion. - Quefitu prensl anglc Bfanslabafeac,3 fga-
uoir, fans la confideration du mangle ceft anglc lacft dxt c-
ftreenla cxrconferencc

A

8 Secteur du cercle sappelle la figure comprinfe
fous lignes droites, lefquelles tirees de deux poincts de
A h cnconference viennent d saﬂembler au

\ centre. o :

. Les dcux]xgncs AB. & cB,despoindsa& € -
- dc la ¢irconference, venans é s alfembxiér ‘an een
tre B, forment a ¢ Bfe&teur ducercle, .

9 Semblables feGtions du cercle gappﬁfﬁ!%c }
qui regoyuent angles egau.x , 01 ,efqucll@ eﬁs?@gl
fontegaux. - - lukc 3

Commc, fi l’angle rc&ﬂl gné’n' dela ﬁ&wn *A BES eﬁ cgal a
P ‘angle x de la"&&ion oa'r: les deux

feftionsde certfe, A4 e& Bk, sap-
4 Sz cllcront fémﬁfab?ﬁ{‘ WU sl :
t pifin

’é’s?ﬂ:&roﬂé ega-

A f g' 1




Ve ELEMENTS. D'EVCLIDE,

peut drefler des {ections egales fous des droites lignesinega-
les:mais en cercles inegaux: veu qué de chaqtie cercle on peut
recraricher vne partie; qui foit egale 3 la parcie dun autre cer-
cle. Mais celles %ui.}fogt_ ¢gales, & qui font conrenues par li-
gaes egales, fans doute ont femblables circonterences - & di-
vifant lesdites droites lignes egalement, les perpendiculaires

dreflccs i la circonference, fongcBales. Camyme files deux (e-

&ionsa B c & 0 E F, drellees foys lignes egales A c & b, font
egales, & que lesdites ac & pF foyent divifees par la moitié
és poinés G & H: les deux perpendiculaires A3 & DE feront
aufli egales. Ce que nous auons eftimé deuoir eftre premis, 4
fin de demonftreria vingtdeuxieme & vingrtroifieme du pre-
fent. Veu quon ne peut pas donner vae definition plus figni-
ficatiue des feGtions egal¢s. Car i en cercles egaux, quelques
poinds quece foit de Jun & de l'autte, {ont ditans egalement
de fa ligne fouftendue, il n’y a nulle incgalité des portions.
Nous n'avons point defcgit de figure pour ce lieu cy , pource.

que Ié lefteurla peicfacilement prefuppoler.

3 5 SRS 2T
" PROBLEME PREMIER,

s

PROPOSITION PREMIERE.
: ? GG Rouyer le centte dign cercle donné.

SRy g& Soit a B ¢1& cercle doninéuquel il fale tron

B3k ysr le cengre. '

E:» 2% . Daps'ledic cerclé e tife dlavamurela ligne

i 4"d Haduéle par tidikieme du premiier,je di-
vife egalement au poin& p: duquel , par lonzieme dudir, je
drefle la pespendiculajeg; oip : Jaguslle alloggee des depx co-
ftés.cencontre I3, cigconfgrogeg ss poipés & 5. Ercefe ligne
33, jcladiuifs FncopsERgGRE A, poind 5. ledis quele

J
7

oinct F eft le centl : gt L N
P. _‘;ga.g,,(i_:lg%”&’ ﬂagg%n% ;},ﬁ ne {feraen pas vn autre
SRRy gv.IL!

pofagtle la ligne & Oit o6 Agis les d?ugnﬁg
- . N \ * ) - S



TROISIEME LIVRE. ° 11§
gnescu& G B fcwycm'inegales, qui tou-
tesfois {ont du centre & lacirconference.
Prenons donc qu'il foit hors de la ligne
E B, & qu itfoie, fifaire (e peut >au poinc
H. Ecfoyenttitees léslignes na, e, &
ap:afindeformerle tmmglc HA C, par.
tien déuxtrifglesHap & B cp.Ee pour-
ce que les deux coftés 11 a & B b, du trian.
gle H A b, font egaux anx deux coftés it ¢ ‘& H D, du manglb
Hc p:&la bafe a p egale 4 la bafe p c *parla’ huittieme du pre
mier, langle a p i fefa egal alangle ¢ D 1+ & parant'> par 14
dixieme definition du prcmxcr, lun & Pautre fera droit. Mais
langlc ADBacfté posc droit. Donqueslangle a pB feracgal
al angle a p H, la partie au tout, contre le fens commun. Le
centre donc ne peut eftre au pom& H: by melmes en aucun
autre Ixcu,qu au pom& r. Ce quiil'ious faloit monftrer.
“Tu'vois, comme du droit & délegal on vient a trovuer vn
poin& quieft'de fi grande: nmpoﬁancc En quoy il fembloit
eftre de raifon, que la ligne & B, 1ie panchant de.cofté ny dau-
tre(comme lcnfexgnc le muc:m)dlmﬁlﬁ e cercle par le milieu,
& partant quelle'enft en foy le ¢entre. Maispourde que celd fe
reprefentoit pluftoft, quil e fe’proutrort il'a falodmenerlad-
ueyfairé a lablurtle: Amfiau cercle Bffirmation & la negation
fé renicontrent : commdeen ¥ ¥nivers la&tion: &la prinationyla
generation & la corrupnon - Somme touité , tout confte & fa
parfaic par contraires. Larecerche donc du centre, reprefen-
te fort bierr latecérche delaverité: laquelle ,; quoy queile foit
vhiquc, & prefentée vn chabun, eftant Héantaroing cresdrfﬁ-
cile & wouner,heistfofarcit quE par les’ coneib‘ix&rfcs* & naeqw :
cfcca rxcn quau bten&ilcqutté’ o Rt

i \»oszmze. B
51 cnw cercle vnexbgne dfon*e d:mfe« egalemcm;

& a aggfe;drmts vngligné Hrdmc, cala Tlgmc drmﬁm-

teeltle cr;ntre,dl; ccrcfe s s N

Cecy eﬁ’aﬁcz chxrpaslwdemw&rmm pmwdente. Si
donccn vacercle deux lngnes sentrecoppent egalement; e
- ‘.lu'-'l » - P 2~ Ceﬂtrc~



6 ELEMENTS D'EVCLIDE,

centre {e crouuera au poiné de la fe&ion. Ce qui toutesfois fe
prouuera cy,-a'p;es.

.. THEOREME 1, PROPOSITION IL
»+.-Sivne ligne droite eft appliquee 3 deux poincts de
la circonference, ladite ligne pafferadans le cercle.

Soyentdeux poinéts A & B enla circonference du cercle
4 B duquel le centre foit € le dis quon ne peut tirer vneligne
droite de a a B, quelle ne coppe le cercle.  Autrenient, quéelle
pafle hors du cercle, commela ligne aps, laquelle foit droi-
. ' te,fi faire fe peut : & fovent joindesca &

cB, tellement que la droite 4 b8 foit la

bafe du triangie c a B. Siferont, par la cin

quicme du premier, les deux anglesca s

& c B acgaux. Lorsdu centre ¢ {oit titee

ladroireligne ¢ b, qui coppe la circonfe-

rence au poinct e, Sifera > par la feizieme

. du premier, langle a b ¢ plus grand que
. ..langle cB p: & partant plus grand que lan
gle c A b: & pource, par la dixhuiGtieme dydit,le cofté a ¢ plus
grand que ke cofté ¢ p: & dautant quele cofté cE eft egal au
cofté ¢ a, c & fera plus grand que c v , [a partie que le tour: ce
quieft abfurde. Partant Ja ligue a p B, fielle eft droite,ne pafle-
ra pas hors du cercle,maisle coppera. Ce qu'il faloit prouuer,

- Cefte Propofition fuyuoit tacitgment la definition de la fe-

&ion ducercle,laquelle baille & chaque arc fa droice ligne fou-

ttendue. La fouftenduc dong eftapg dedaps le.cercle, nulle au-

tregspice ligne, paffant dehogs du cercle, ne peut aboutir aux
melmes poin&s : autrement deyx droites lignes enclorcoyent
vne fuperfice. Le mefme de la ligne qui touchele cercle : Car
silya queléue ligne qui touche le cercle, ce fera ¥ ¢, laquelic
eftendug de pgre:&zd’sutee fencontreralaligne A p 8 prenez
lo.cas gpix popndtst 05 Epalnt decechet deylignes droffes
enclorront vife fuperﬁcg, contré 1€ principe. £ 'to:qtééfoxs fa-
lu propofer & demonftrer cecy, a fin que ty dprédinshsne ful
fidns-cancrainty de seetweir. & .chaque copp-des; contradi-
@iomsoc o dton uonn el b wiies gL
s - THEOR

BT N

[¥el
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TROISIEME LIVRE. 17
THEOREME, 2 PROPOSITION-IIL
Si en vn cercle, vne droite ligne paffant par le cen-
tre, coppe par la moiti¢ vne ligne qui ne pafle pas par
le centre, elle la diuifera auffi 2 angles droits : & {1 elle
la diuife a-angles droits, clle 1a coppera auffi par la
moitié. |

Soitle cercle a pc :auquel laligne b E, tirce par le centre,

coppe par la moitié, au poin& ¥, laligne a3, laguclle ne pafle
pas par le centre. Ie dis que les angles qui fent a F, font droits.
Etau contraire , que fi les angles qui fontarfontdroits , lali-
gac A B (e trouuera diuifee par la moiri¢ au poiné&t k.

.le conjoindray £ a & EB. Siferontles
deux coftésE a & EF,dutriangles A F,
egaux aux deux EB & EF du triangle

& B Fi&labafe A ¥, pat Ia pofition, egale
ars. Pauant,parla huiltieme du pre-
mier , 'angle Fdelunferaegal i langle
F de l'autre ;j& pource feront-ils droits,

oo b Quieft lgpremiere pactie:

Maintenant pofons,que chagun des deux anglessqui font 2

Fyelt droit: Orappert-ij,par lacinquieme du premier, que les

dgux,angles A & B lont égaux : veu que les deux coftés ea &

83 font egaux. Partant,aux deux trianglese A F& EBF, parla

yvingtfixieme du premier, les deux coftés A¥ & r3 feront e-

gaux, Ce qu'il faloic demontiter,. - . »

—rv~'.;u I B R TR £ S - .
u;Si«CTQQX droites. I;gglqs f,e,_coppa_ns dansvn cercle,
ne paffent patle centie:, clles.ne sentrecopperont par
P m B | " RIS ‘ R . PP C :P )

lammtié"‘, T N e LR 4
arcopoad s eabiesr el G nidion 00 o
Soitlecercle A B¢ b, duquel E foitle centre ;- auquel cer-
cleles deuxlignes A c & Bp sentrecoppentau poinét r: def-

cux lignes Ac & BD sentrecoppentau poinct

quelles pas vnt(ﬁé.péﬁcpgr le-¢entré, ot hien vne fehle feule-
nient, . ledisqillies fic Jeittredopperdt point egalement.
Que fi fon veut fouftenir le contraire, pofons premierement

BV ‘ P 3 que
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~ qué paé vie ne paffé par fe centre.  Du
* pensre E jg gire-Ja ligne 7. Sifera,parla
premiere partie de la precedente, chacun
K dcsanglcsxr».,.t FB,EF C,& E F D, droit:
. & '\ o ;cqux ne lpeut eftte : autrement la partie
A ctoit egale-autour, !
\ ]/ Que fi feulement fune dicel lles, com-
meBD ,paﬁc par le centre, je dis quanfh
ainfi ne scntrecoppcront -elles par moitié.Car, spar la premiere
partie dela prcccdcntc B D pa{{bnt par le-centre, & dunﬁnt
A c egalemenr, la divifera auflhi a angles drotts. Et pource quc
A ¢ divife egalement ladite 8D, elle purcra pat le centre,par le
correlaire de la premxcrc de ce liure.. QJ et contrece que-
nous auons posé. Partant 8 p & A ¢ i€ sentrecoppent pas ega--
Icmcnt Ce qu'il faloit demonftrc‘r

THEOREME 4s . PROPO‘SITION V..
Les cercles qul sentrecoppent., nont pas v mefme:
centre. o o ) ‘

Soyent dcux cercie& M}é ’& X-UB 5 qui <cnttecoppcnt és’
pom&s A‘& n le d&s qu’ﬂs ’tfdm‘pas vii meftiie ceprre.’
Cidr ; s'Hs én pevuent &uo vn mt{'m‘e, :
' prenons qué ce foit le poi&t £. Eceirons
“laligne ¢, & puis laligne ¢, laquellé
- copperalacirconference a-¢ - au poinét
s C & lautre-¢iteonference a Dt 2t poidéd.
) fcmn:, par, la dcﬁmuon., du centre,
EA&SE pcgalcs maisE A & e'clontega-
' - 1esPateant, pms quEEF& scfeat tonces
‘ , . deuxegalesa ladizes A ; clies faxont aufli:
egales entr’elles. Ce qui ne peut efire, Donqucs E, Dy pas viy:
autre poin&, ne peut cﬁre centre de tous lcs deux. Ce qu'il fa—-
lOltprouuef. o ', : i :..,:f 1 & ,'AéE:x'/)'T-Z; o
: ST 82 T 2 )x B
THEOREME g, Paoeosx:yxmq mp, o
51 dcux ccrdesﬁ muehcnt, ﬂs natmmt paswn me-
. -Qu.c
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Quelesdeux cercles aBa & acafe
touchent au poind a.le dis qu’ils ne peu-
uent anoir vn mefme centre,

Car, s'ils en pevuent auoir vo mefme,
prenoans que ce foit p. Tironsleslignes
pa & pBc. Par ladefinition du centre
& du cercle , chacune des deux lignes p B
& pc,frraegale dladitepa. Et partant
psegaicapc, Cequine peuteftre.

Mais des cercles qui fe touchent par dehors, il appert affez
que leurs centres font diuers : veu que le centre elt toufiours
au milien de fon cercle. L '

THEOREME 4, PROPOSITION VIL

Siau diametre du cercle vn poinctelt marquéau-
tre que le centre : & que dudit poinét {oyét tirees plu-
ficurs lignes la circonference:: la plus grande fera cel-
le enlaquelleeft le centre,& 1a plus petitescelle qui pa-
racheuele diametre. Mais ccll’éfs‘;qqi {ont plus proches
du centre , font plus longues qge les autres. Or du-
dit poind i la circanference ne fe peauent tirer plus
de deux lignes droites, qui foyent egales entrelles.

. Seit le cercle a8 ¢ p; duquel le cen-
" trefoit £, & le diamette s £ D, auquel
 foic'arqué lepoin F enire £ & p. Et
dudicpoin@ ¥ foyent tirees les lignes
- FByFC,MFe. ledisqueraeft la plus
. -grande da:routes,& que F p.eftla moin
. dse. JDieslantres , je dis que FBeft plus
~ ‘s « grande queng 18k c plus grande que
o R n s seudodisanfi, que dudic poin@raly
circonference peunent eftre tirces deux lignes egales entrtl-
les, &nonples. . L
" Soyent tire¢sE B,E ¢, &E G, Er pource gue les deinx coftés
F5, & & B, du tHiahgle s ¥ F; font par L2 vingticnie du premier,
plus grands que e olfieme s ¥4 exa aufli plus grande quo
Ly e 2

<

i
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o . Fs/veuqueracitegele auxdeux,FE &
A_ .- = e .
B 8. Derechet, puis que les deux coftés

EB& &¥,durtriangle BE F, font egaux
‘ aux deux coftés £F & & ¢, du tiangle
E ) ceF:&que langle Bk F eft plus grand

- . '« que Tanglec £ ¥: aufli par la vingtqua-
Q { triemedu premier, la bafc F 8 fera plus
\ grande que la bafer c: &, par mefme
raifon, Fc'fera plus grande que ra.
Derechef, puis que lesdeux lignese r & F G, par la vingtieme

do premier, fonc plus grandes que E ¢ : elles feront auffi plus
grandes que E D, puis que E ¢ & E D font egales, Oftans donc

E F,qui eft commune, reftera quer g fera plus grande queF D.

Donques, la plus grande eft F a, & l]a moindre F b : Mais F 8 fe-
ra plus grande que Fc : & F ¢ que FG. qui eft pourle premier
poin&. o : :
Maintenant, par la vingttroifieme du premier, foit formé
langie F £ B, egal d langle ¥ 5:G, & foit conjoinde F u. Eqpuid
queEF & EGlontegales abxdeux RF& EH ; parla quatrieme
dv premier, labale Fg feraegale dlabale s . o
Il refte maintenart 3 prouner,que dudic poiné ¢ i la circon
ference nefe peut tirerancune aurre ligne que £ 1, qui foit e-
ale i ladire F . Et fi lon eftime quiit fe puifle faire , prenons
que ce foit la ligne F k. Puisdoncque rH eft-egale a r ¢,ladire
¥ H fera aufli egale 3 £ X, contre[a premiere partic de cefte Pro
pofition,puis que Fx eft plus pres du ceptre. Donques les deux
feulesr e &rnfontegales.” -

Ou bien ainf1. Soit conjoin&e £ x. Ec pourceque E ¢ eft e-
galed B X, & que E el commune : & aufli quéda bale 3¢ eft
egale 3k : par la huidiemedn piemier, langle 7 5 ¢ fera egal
¥hangle s x.© Maisfangler g soft posé egaldlangle rE c:
Donques langle FE K, feraogal a*langle F 2 B, ke thoindre an
plus grand. Quieftabfordge . it o

Dececy off manifefe,gue i denx lignes tirees de coftd & & ausre
& mefime potnct du diawesre, fons aues lediy Digmeire leurs an-
glsdgams, el foons anficgaiy
‘Telles ‘qué fonticyles cux lighés T &7 .

RN

THEOR
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THEOREME % PROPOSITION VIIL

~ Side quelque ,poi'r)&”rharqué au dehors du cercle
diuerfes lignes fout urees, qui coppent ledit cercle,, la
plus grande eft celle qui palle par le centre : & detou-
tes les autres celle quiapprochele plus du centre eft
roufiouts la plus grandé : mais des parties d'icelles,qui

viennent a toucher par dehors la circonference, la -

moindre celt celle quielt de droit il auec le diametre:
& chacune des autres de quant elle eft plus proche du
Diametre, de tantelt elle plas petite. Et de toures cel-
les qui tumbent dudit poinét a la circonference, il ne
sen peut jamais trouuer que deux qui {Gyent egales
eatre elles. IR N

Du poin& a, marqué hors du cercle 8 ¢ b 8, duquel le cen-

tre eft N, foyent tirees plufieurslignes coppans ledit cercle: 3
f¢auoir AXNB,AHC,AGD,& aFE. ledisque aB,qui pafle

_patle centre, eft la plus longue de toutes , & que s ¢ eft plus

grande que a b, & a b plus grande que a . " Et que des parts
qui font par dehors,la moindre eft A x, & o H moindre que a g,
& a ¢ moindre que a F: le dis davantage , que feulement deux
lignes, tirees dudit poin& 4 la circonference, peuuent eftre e-
gales entre elles: '
Soyentaccouplees N C,ND,NE; N F,
N G,N H : on argumentera de mefmes ¢o-
me en la precedente. Car au triangle
acn, lesdepxcoftés AN & N 6; (aufquels -
., eft egale A B,) font plus grands que a ¢,
X\ par & vingsieme du,premicr : Partanta »
‘1o Y deraplus,grandg que.a.q. Derechef, puis -
1774 quelangle AN ¢ e plus.grand que Jan-
./ gleanp:ac fera plus.grande que ap, .
7. par lavingrquatrieme dudic : & partant

cin B ok DSRaplyg grande quesa . Er daptanc
que Nx-eft egale anh: & que N m-& safont plus grandes que:

LR et Qi Neay
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N A yoftancies egales N H& Nk, reflera
que A H fera plus gride que a k. Et pour-
ce quelanglea n G eft plus gfand quefan
. gleann, labafe a ¢ fera plus grande que
labafe An: & parcant a ¥ fera plus gran-
~ de que a 6. Donques, de celles qui font
- tirces par le cercle la plus grande cft A B:
8 A ¢ eft ‘plus grande que ladite Ap: &
- a D plus grande que a £. Et des extetieu-
res lamoindreeft Ax: & A H eft moindre
. que AG,& A G moindre que aF. Qui eft
povr la premier pom&
Maintenant, par la vingttroifieme du premier.formons lin

*gle s n 0, qui foit egal Alangle ANH. Si lera, par la quatrjieme

du premier, dés deux mangles AN H & A N 0,la bale a H egale

4 la bafe o 0: & n’y en aura point dautre qui foitegale a ladite

A H. Car i lon eftime quece foita p,ladite s ® fcra,par la com-

mune notion ; cgalc 4 A 061 quUE Nous auoNs prouué ne fe pou-
uoir faire : veu quc A oeft plus prcs deak.

Ou bxcnamﬁ Puns que. langlc A N peft plas grand que [an-
gleANH:(caranoeftegall 1ad1:c ann:)aufli labafe A » fe-
ra plus grande que. fa bafe A 1, par fa vingrquatrieme du pre-
mier, Elle nelt donc pas cgale, Partant feulement deux lignes
droxces, tirees de colté & d'autre, du pom& Adla cnrconfcrcn-
ce, font egales entrelles. Ce qu’ 11 falpit demonftrer.

ue perfonnc nesoffenfe, ff ious difons i icy.que lcs lignes

qui venans de dehuréi penerrent dahs le cercle,coppent iceluy,
Car combien que, ¥'proprement parler’, la feulex B coppe le
cercle: tout&sfms aseftditeainfi copperle cercle, comme on
dit quunc honeven coppe.vrieautre.’ Et comme laligne N3
coppe la dxrconferehce e vnifien - feﬁhpom& 3 {gauoir au
poinét 8 : airdi a8 cop f:: léerole; de fa' part, qui el x 5. -Que
donques laéalonmieteie” Car sivusvoulons bien tm&crla
Geomettiediee: muue"&hgtﬂce fimais Bon pas auci: trop de
fcruftﬂe ‘Ce ‘qui et d¢ fperfi, noss Ié geeranchong tant que
otmons &’cﬁehﬂbﬁébrwm’!w quich haymu:fdc la ve-

¥ %L fl'ﬁ gun\ Ll

THEOR

AR 4."«:‘ ;,. :
.
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THEOREME: 8 PROPOSITION IX.

Si dun poin& marque au dedans du cercle pIus de
deux droites lignes tirees ila circonference fe trou-
uent egales entrelles, ce Pomé’c la fcra le centre du cer-
cle. :

Soitle pom& A marque dans le ccrclc BC D: & que les trois
droites lignes, A B, A ¢, & A D, tirees ala circonference,foyent
egales le dis que ce pom&A eft le centre ducercle.
Ie conjoindray 5 ¢ & ¢ p:chacune def*
quelles je diviferay egalement : {cauoir
eftcellelaau pointt & cefte cy au pom&
VE:&tireray AE & A F: lc(quelles,de cofté
& dautre,jallongeray jufques a la circon-

, \/ ference du cercle. ‘

- © _®  Siferadestriangles ABE & A CE, cha-

, cun desangles qui font 3 E, egaux:& par-
tant chacun d'iceux fera droit. Par mefme raifon, chacun des
angles, qui font iF, feradroit, Et pource que A E diuife s ¢ par
la moiti¢ : & de mefmes A ¥, p.c aufli par la moitié, chacune
Jdicelles palle par le centre;par le corrclauc dela- premiere du
prefent. Partanr, puis que les deuxfe rencontrent ao poin& a, "
ledit a fera le centre du cercle.Ce qu'il faloit prouuer, .

Autrement parl lmpoﬂible Soit E;
fi faire fe peur;le centre du cetcle. Du-
quel; parle poin&-a , de coft¢ & dau--
tre seftéde la ligne jufques aux poinéts
F&c de la Circonference:: tellement
que F ¢ {oit le diametre du cerclé. Si
. fera, parla feptieme de ce liure, A G la.
.~ plus grande:854 8 plusgrande que s 6;

veu quelle. oft, plus grochc du. centre
& Ce qui c(’c contre, {ihypochcfe .

THEOREME 9 FRGPOSITIO"N X

Deux cerclesne. &;p:emmm cmrccnpger@n Plus de:
dthOln&S. S5 A

Y
¥
I

q;‘ 2 \_ue(;
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: Quelecercleasc coppe, fi faire

.

% . fepeut,lecercle pBren plusquede

A P ‘ deux poin&s, commeea a, B, b, & G:
I

& que les cojoindtes A B & B b foyent

/ ® coppees egalement és poin@s H & k.

/ Delquels poin&s 1 & x foyent dref-

{ees les perpendiculaires He & K E,

L qui seftendent de cofté & dautre és

i poindts g, F, ¢,& M de la circoanferen-
ce D EF, & quelles scnerecoppentau poiné r. '

Si fera, par le correlaire de la premiere du prefent,le poin&t

L le centre des deux cercles, contre ce quenfeigne la cinquie-

me dudit. :

B
G

Autrement. Que les deux cercles,
comme parauant, sentrecoppeat és
pointls a, B,p,G. &, parla premicre

* du prefenc,foit mis H pour centre du
cercle A B c.Ef foyent conjoin@es les
trois H A, H D, & H G : lefquelles | par

, — la definition du centre & du cerele,

feront egales. Et pource qu’elles fortent ila circonference de
chacun des deux cercles, fcanoir eft i la fe&ion d'iceux , n fe- -
ra aufli, par [antecedente, le centre du cercle pEF ; contre Ia
cinquienie Propofition dudit.

THEOREME 10, PROPOSITION XL
Sivn cercle touche vn autre cercle , foit dedans ou
dehors , laligne qui feza tiree par les cenures des deux,
tambéra au poinct de leur attouchement.

- a - Que lesdeux cerclesaBc & pEF
« fetouchentendedansaupointta. le
- dis quelaligne tiree par leurs centres
“tumbera aadit poin& a. © - o
/18 .- -Sinen, quelle tumbe aillengs:& foit
/ clecentre du cercle A B c ,par la pre-
L/ wiese:da peefent; & i leweaee du cer
cle p eF. Lors par ¢-8¥ fois tirec la
' - - ligne

oy

A [y
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ligne ¢ B,coppant la circdference du cercle interieur au poin&
D,% celle de 'exterieur au poinét 8. Et (oyent tireesles deux.
lignes ¢ a & 1 A. Et pource que, parla yingtieme du premier,
¢ H & H A font plus grandes que'c a,elles ferde aufli plus gran-
des que g B. En oftant donc la commune G H,H A fera plus gran
de que 8. Mais H D eftegale aladite HA: car toutes deux for-
tentdu centre, Donques 1 p eft plus grande que H B, la partie
que le tourt. :

Autrement. Soitallongee b H julquau poin& r de la cir-
conference b E F. Et pource que G eft hors du centre nau dia-
merre-du cercle D E F: par la feprieme de ce liure,c D (era plus
grande que ca. Mais ¢ Beftegale a 6 . Donques ¢ b fera plus
grande que G B, la partie que le tout. o

~ Maintenant, {i les deux cercles

fe vouchent par dehors: {oit riree,
¢ COmmeE au parauvant, laligne ¢ H,
par les centres ja imaginés ¢ & u,
£ & qui coppera les deux circonfe-
rences és deux poinéts 8 & b ; & foyent conjoin@es les deux
GAX HA. . : RS o

Siferont, par la vingtieme du premicr, les deux ¢ a& u A
plus grandes que ¢ 1. & partant lesdeuxc B& HD, plus gran-
des que 6 H. Ce qui eft faux. . L

Aytrement. Soyent les deux cercles A3 c & D E F, quisen-
tretoucheront par dehors au poiact a: & que ¢ foit le centre
ducercle a8 ¢, comme an parayant. Duquel , par Iattouche-
ment des cercles, foit allongeea ligne G 4, julquesau poin&
F dela circenference p & ¥ Et pource quon nous nie que ladi-
te ligne puiffe pafler par le centre du cercle b & ¥ : du mefime

., - e .. Cengre 6, {oitgiree vne autre ligne , 3

| T ) fGaneis e K, Jaquelle paffe,, i faire f

| s Szt . - |c POUL,pak B oanux dudit cercle DEF,
'\ - ) qpicopperxlacigconference Az cau
' - s poind 8,8 b B F au poiné p,&fa par
ticoppofite aupeiné K« Et, payrce que-du-poin@ ¢ , marqué

. horslecercle b 8.58,la ligng-¢ x afk sirce , patfant par le centre
H, feyng autre quinE pafle pas par-be centre,d favoir 6 r : par
la-hyiftieme du prefont,%ip ; pastie. exteyicure dicelle , fera
o ‘ q 3 moin -
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moindre que G A partic extericure de cefte-cy. Mais & a eft
cgalea GB. Donqucs 6 D feramoindre que G B, le toutque fa
partie. Ce qui eft abfurde.

Cefte derniere partie nous lauons prouuee par la huiGtieme
du prefent, comme la premiere par la feprieme: & ce plus com
modement, Car la premiere figuration, encor qu’clle foit fe-
lon lart, elle n'eft pas toutesfois aifement receué. Car Pas vn
des centres ne demeure en fon licu.

Au dcmcurant,dcs devx Propofitions de Theon,nous nen-
auons faiét quune, pource que les deux chefs dicelle font avfli
bien conjoin¢ts, que {cauroyent eftre les ptcccdems.

THEOREME x‘x, PROPOSITION XIL
- a(Theoy 13,
Vi cercle ne peut toucher vn autre cercle, en plus{
dun poin¢t, foir quil le touche en’ dedans, ou en.

"dehors.

Car, fi faire fe p pcur que Ic cerele 4 gc v'touche premiere-
menten dedans le cercle AB E és deux poinéls A & B¢ puis en
dehors ,que le cercle Al BE téuchc le certle A'c.B paux dcux

poinds A®B,S - .

Puis donc qu ala premxcrc COhﬂl’U&lOﬂ‘
-nous auens tiré la ligne droite de 4 d 8, fielle:
; tombe dehors le cbrc{e A B & interieurce fera

/. contitla do&rine'; de la feconde da ppcfcnt.
. - Que fi-elle tumbe ‘entre fes deux, apres que
nous laurons egalement dinisé comme ¥¥,& durons drefsévne:
perpendiculaire paffant par P A fine & lautre ¢irconference,
elle paffera parle ccmre«dc&de«ux cetcles, pat le coprelaire de-
la premxerc du prefcnt repuguant la fixieme dudit, voire &

: fantecedénte , veu qu'ellesre tombe point’
- au poind@ delenfartouchement. '
\) 7 Onbienainfi Soit ¥ le centre dueefele:

V8- extericor; & ¢ lecetitre de Linverdedr.. La.
4" ligte paffanc par lesdits:centrgsy firelieeft
G alr@ngfe*c’ff par fa premiere partiede lante=
* vedente s elle abbouttatigux: déux-attoun

chem.
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1

chements a &8, Sifera ra egalei ladite F5: carelleeft du

" centre A la circonference. Partant ¥ A fera plus grande que G .

Par me(me raifon 6 8 fera egale 26 A, PartantF a plus grande
que G A : ce qui nepeut eftre.

/\ \ Auffi ne {e toucheront-ils pas ex-
s/ ¢ terieurement. Carlaligne tireedu
\ in& cau poin& b, tumbera bien
\ dedans va des cercles, mais dehors
/ laotre. Qui eft contre la feconde

du prefeot. '

Autrement, s'ils fe touchent en deux poinéts, commeenc
& p tirons do centre de [un au centre de lautre vne ligne droi-
te. Cefte ligne, par lantecedente, paffera par le poin& ¢ & par
le poin p. Ce qui ne fe peut faire,autrement deux lignes en-

clorroyent vne fuperfice. -
tecedente, par ¢, fun des poinéts

< G
’ .
. dattouchement. Lors affemblant

-, T G B& HD, fe fera l¢ triangle, du-
quel les deux coftés b & H b ne feront pas plus grands que
ke cofté G c H, contre la vingtieme du premier.

THEOREME 13, PROPOSITION XIIL

. 4. (Theoy 14.
. Siles lignes droites, qui font dans v cercle, font
egales , ellesferont aufli.egalement efloignees du cen-
erel Que i elles font egalement efloignees du centre,
elles feront aufly egales.- Co

Leslignes droites fontdites ¢ftre dans vn cercle, quand de
cofté & dapgre élles aboutiffent A la circonference. i
. Soyent danslecercleasc D,d\uqucllc centre eft E, deux li-

On peut aufli tirer vae droite

\ ligne dun centre 4 lautre , laquel-

le, par exemple,pafiera,felon lan-

- goes egales, 2 {gaucir A B& ¢ p.Te dis quelles font également

efloignees du centre : &'au contraire , fielles fone egalement
cllotgneesdu.centre, jedisqitlesfontegales’ (... .
LU - Ie
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= -lecireray du centre les lignes kP& £ G
perpendiculaites 3 A 8 & ¢ p. Si fera, par
la feconde partie de la troiieme de ce li-
ure, A B egalement divifce au poin& r, &
¢ b aufli egalementau poin@ c. Enapres
je conjoindray E A, £ B,E ¢,& E p. Et pour-
ce que les deux coftésa B & a E du trian-
gle aE 8, font egavx auxdeux coftés c p
&crE,dutrianglecep,&labaless alabafeep, par la hui-
Cticme du premier,lang’e fera egal a langle c. Puis donc que
les deux coftés A & a Fdu triangle a B F.font egavx avx deux .
coftés cE & cc,dutriangie cEc > par la quatrieme du pre-
mier, labafe g ¥ fera egale a Ja bafe £ ¢ :lefquelles, puis quel-
les {ont perpendiculaires, sB & ¢ b feront egalement diftan--
tes du centre, par la quatrieme defisition de ce livre.
Autrement. Le quarre de Jadite A E eft egal aux quarrés des -
deux A F & & F, par la quarantefeptieme du premicr:Et lequar-
ré de & , parla mefme, egal aux quarrésde c ¢ & E 6. Maisle-
quarré de a 5 eft egal avquarré dek c. Donques-les quarrés -
desdeux A B& EF ferontegaux.aux quarresdesdeux Ec &
E 6.Oftant donc les egaux a¥ 8¢ c,reftera que les deux quar—
rés de e F & £ ¢ feront egaux.<Partantlesdites lignese P& 5 G
font egales : & pource aufli A B& c b, par la definition, feront:
egalement efloignees du centre. Qui eft pour le premier.
Maintenant il senfuit,que fi A B& c b font €galement efloi- -
gnecsldu centre , elles (’qront'autﬁ egales,  Car, puif que les -
quarres des deux £ F & F G font egaux : cux eftans oftés, refte- -
ront egaux les deux quarrés de A £ & c-c: & partant elles fe--
ront aufli egales.Donques a® & c b font egales,puis que leurs:

ko

| “moitiés font egales. Cequil faloitdemonttrer, ]
' - THEOREME 13, PROPOSITION- XUIIL*:.
l _ E R 1ee 170 § P

g ~La plus grande desdigaes quifont-dansle IGQF#ID»<-
| ceftle diametre: & chacune des autres de taﬁj:{r;,_[ﬁs elle
o - approche du centre,de tant plus eft elle grande.”
t _ Dans le cercle » nc »; duguel lgcéntre pft Bl y'a plufiegss.

lignes

~N
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lignes B, A ¢, A byF G, 8 Bk :defquellesa D eft le diametre du
cerele. ledis que a D eftla plus grande de togres : & que du
refte’, de quant chacune eft plus proche du centre, de tant eft
clle plus grande que les autres. ‘ :

: . Conjoignons les extremirés de tou-
tes auec le“centrc, tirantE B, B CbEG,EK,
B, &EF. Siferont, par la vingn’c.mc
du premier, les deux coftés E F & E G, du

‘eriangle £ ¥ G, plus grands que le troifie-
me F G : lefquels , puis'quils fontegavx
i A b, A D fera donc plus grande que FG:
~ & par confequent, plus grande que pas
vae des autres, que nous mettons pour bafes des mang]cs at-
tendu que les deux coftés de chaque manglc, fontegauvx ala-
dite 4 D,puisiqu’ils fonctirés du centre 2 la circonference.Qui
eft pour le premier chef. Dauadrage, puis que les deux coftés
EF 8t s du tnanglc EF G, font egaux aux deux e B & EK du
manglc EHK, & langle F € 6 plus grand quelangle HE K : par
‘la vmgrquameme du premicr, la bafe ¥ G fera plus grande que
labafe n x +Et de mefme taifon A ¢ fera plus grande: que AB.
Et péramﬁfﬁ ciaﬂre toute la Propoﬁuon s ~

' THEOREME . PR OPOSITION Xy,
a (- Cficoy 16, . -
- La perpendiculaire, qu1 eft tiree du bout du dxame-
tredu cercle, tu mbe dehors du cercle: & entre icelle-
& la cnrconfércnc*c ny.aauchp cfpace pour peduoir
receuoir aucune.augee l}gne -droite. Et langie du de-
Lt micercle eft le plus grand de tous -
-
S Yo les angles aigus re&xhgnes &lan--
\ '/g!é‘d‘cdehers le moindre de tous. .
b _Iﬁmt lgcercle Anc ;cjuqucLlc cen-
tre foit b, & le- dnametrc A @: parlex- -
wremitéduquel,a {gauoir par a, foit ti- -
-ree la ligne perpendiculaire a E. Ie dis -

T ',.,;.quenetumbcdehorsducexclc
e B x_. * 7 Si)

4
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Sion le nie, pofons que ladite pe-
peadxculaxrc tumbe dedans: & que ce
i {oigA B, Con;mgnons & 8. Si {erg; par
la cinguicme du premier, langle DAB

droit, Mais,par la dixfeptieme du pre-
mier, va tri_angle_,_nc peut auoir deux
angles droits, Donques ny a B,ny pas
: vne autre ligne entranc dans le cercle,
.pourra eftre pcrpendlcuialre {fur 'extremité du diametre.

Ou bien ainfi. Conjoignons ¢ s.Et pource que l'anglecas

eft droit, il fera plus grand que Iangle-a 8 ¢,par la d;x(cpncmc\

du premier. Et partant, pat la digpepfieme dudit, le cofté c s
fera plus grand que-le cofte ac,qui eft contre langcscden te.
_ La'perpendiculaire donc, a fgauou AE turqbcsa horsda. setr
cte. Qui eft pour le premicr chef.., : :

Drabondant je dis, qu'entre & 5,&. la c1rconfercncc,n ¥ a,c-
fpace pour aucune autre ligne droite. Que filon tient quiil g
puifle faire, prenons le cas que ce foit A.F : 2 laquelle {oit riree
Ia pcrpcndxgulaxw DG, fique b.c A foit ang&cd,mmc Lots, par
la dixneufieme du premi¢r, le cofté. b a fera plus gyand que le
cofté p g, Ce qui eft faux.Parrant entre a5,& la cxtconfcrcncc,
nulle drofte. ligne ne peut c[trc tiree. Ce qui eft pour le fecad.

En fin je dis, que Pangle c &8, qui eft fai& dudiametrec a
& da demigerale 4B c, e& plusgrand qu’aucun autre angle ai-
" gu tc&xlhgnc 8 que e a B cftaufhi le moindrede tous.  Car
- c a8 eft droit, & parrang. ctt plus grand qu'aucup angle aigu,
& eft conipbse des deus'angles Hitds's A # %€ a 5. Mdis en-
tré's A& BA; aucuﬁe li gaddnﬁ@ hepeut auoir plice; comme
nous venonsde prouuet. Partant; puis que E A B ne peut eftre
diuisé par aucuge ligne droite, ce ferala moindre parc quon
{zauroitofter 3 langle droxt,:& ¢ 2 B 13 plus grand¢ Car tout
angle rectiligne peut eftre diuts ement par'laneuficme
“du prctmcr *Erainfi towe b Ptdpcliuog* cft aEcucc

[ k.;'.. LR ?4; (u ‘1 ,f’ 4 S ' .
Lo mnies *@oxxefum. .
La ckmtellgm., tivee pctpendlcqlment de lcx-

trem

}-egal 4 langle D B A : & partant fera-il

T R
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tremité du dxam etre, com:hc le ccrcle, mais en vn {eul
POm& e .

Carfiellele touchont en deux R cllc tumbcroxt dans le cer-
cle, par la [ccondc de celiure, Etnous venons de prouuer le
contraire. o &

Mais quand jay conﬁdcre plus attentivemeét le'dernier cha-
pitre de ce Theoreme , il meftvenu-de. plein faut en la fanta-
fie, que la Geometrie neftoit pas fi certaine quon dirolt bien,
mefines quon trouuoit en elle des contrarietés.

Premierement cela paffe l'intelligence, quentre les quanti-
tés on en puifle donner vne indiuifible , telle quiicy eft langle
que lon.dit de contingence, ou, pour mieux dire , dattouche--
ment,lequel noas pofons eftre moindre quaucun autre angle
aigu. Et quon donne aufli vne quantité, qui ne recoitaucun
augment, tel queft icy langle du demicercle, lequel nous po-
fons eftre le plusgrand de tous les angles aigus rectilignes.Car
quantité. fe nomie quantité , pource- qu'ellea plufieurs par-
tiesen foy : & felon icelle on dit egal & inegal. Aufli la quanti--
té contimtie fe peat infiniment mefpartir. Partant, je¢tant 'aeil ©
forla premicre propofition du dixieme , jay eu beaucoup de
peine & vecercher par-quel moyenfe pourroit accorder vne fi-
maniféfte repugnance, comme lon fapperceuoir. Car la pre-
miere du dixieme cft telle qui s'enfuiz: ,

Side la le gmnde de deux gmmtgte.f 'vou& enostez plw q; e
moitic, & derechef du reitant vows enoftez ewcor ples de la moitic;
& fa:u{cer_y coatmueﬂement en ﬁn reﬁ‘cm 'vw magmmde moin--
dre que la magmmde moindre pofeu y : -
—2&:  Par exemple: Soycnt deux anglcs, ,
A s NG fganpina, rectiligne, & B c.pangle
/AI [ e o\ kaumoins fi-noms e deuons dire an--

l glc)da:gquqbc;pend:aprcmzcxcdu
- dixieme veut ; que fi lon.ofte de Ian-
glea plus que-de la moitié: & dere-
‘ chef dureftant,encor plus-de la moi- -

L té : &.ainfi, contingellemenc ofter -
deﬁfwms Icﬁaﬂteims,%ﬁ dedamoitié, enfip reftera va,

ra 2 mg&;
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anglc m'ojndr‘rqnc 8¢ p.lened mets pas icy 1a demonftra:
tion, pource quelle depend des fuyuantes. 1l n'y.a toutesfois
eh route la Geometrie aucune Propofition , qui, par maniere
de dire,foic plus natarellement vraye, Ce que les nombres ren-
dentplus clair que la clart¢ mefme : les nombres; dis-je, el
quels font les imagcs & reprefentations de toutes chofes : Car
qui eft-ce qui nevoid'; que ces-deux nombres eftans propofcs
8&2, quand tu auras,ofte de lo&onaire plus que de la moitié,
comme cmq & puis du ternaire reffant encor plus que de la
moiti¢, (gauoir le binaire,ne rcﬁera quc lunite, qux eft moin-
dre que le binaire po«cP -

Et ne vient pas i céfiderer ce que Champagnc mer en ceft
endroit , que le fens dela Propofition doitcftre entendu des
qhanntcs de melme genre. Cefte conciliation eft nuUc me-
{mes eft contrairé a 'intention d'Euclide,, comme nous le fe-
rons voir quand nous ferons venus 1A Er Champagne mefme
fe contredit, quand en demonftrant la feconde du douzieme,.
& quelques autres Propoﬁuons de (ohdes 1l o[te le dro:t dua

ourbc ‘ Lt RTINS

' Nous nous dcfue.lopperons do.m: dc@e d mwe,cn .du&m qne:
l&‘drmtc ligne,qui touche le cercle, ne fait,pointd’angle avec
1a circonference, A fcauoir, quon ne doit aucunemensdire que:
BCD {oit vn angle : car tout anglc confifte enla fe&ion.& non

as i I'attouchement. - Er ou.ceflela fe&ion, cefle avfli la for-
me de 'angle. Et pour ledire envn mot,en croxfant,rour,cs les
cfpetes d'angles (¢ forment, le tiens ICY indifferemmeént, crm—
{er & ¢opper, & croix & fc&wn, pour vne ‘mefme chofe -

“*Car, les deux’ lxgnes AB & c D scntrccoppans au pom&"n a
anglcs droits , nmagmons nous qué ¢ o fe méucen- tond, (3
fgauplr furle pom& fixe s}féllcmcnt que.
~ide ¢ é'p fefaitra: Defa cerrainemept, de
ih '~' *&eoit*qa’eﬁ’ou Pangleaec,fefaic I angdc
: - pbes %5 & ati cgntraire, du droitBE 6
' it Taagleaigu a5 r. Etquand mxq0-
frd éfb’é #iteg ; dun cof}é fe faicT angh' plus
aB’éiiSHs—A & de l'autre , x EWS aigu.
Etaﬁ“n{‘ éont*maéﬂ{émé«ﬁt‘* Hqiwa e€ que cefte [igae ¢ b foic
pan'ié‘ﬂuc >} %‘B,’&’ que&e*i%remntéydwﬁﬂb"_ : vere {ayoé

‘5‘,

\
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les mefmes. Caralors, par maniere de dire, la ligne cp eftant
comme noyee en la ligne A 8, n’apparoiftra plus aucun angle.

La mefmeraifon éftau ¢ourbe,Car foit le cercle a B ¢ a,du-
quel le centee foit 0, & b & Jaligne outrepaflant la circonfe-
rence & la coppant au poiné& fixe A : fur lequel poinét fixe [oit -
menee 3 Pentour la ligne & &,par les poinés r, 6, 1, Lors {c fe-

D g . rontidincontinent diuers angles auec la

[ B -1 citconference audit poind a : julqua ce
t‘& : < queceflant la croifade, la ligne & b {oic
g X « faiGte vne auvec & K, & qu'elle touche le
/ a .cercle. Lors laligne pe n'eft plus cenfee

- 2, pour ligne panchante, 'mais bien pour
. P ¢, noyce & ablorbeeen la ligne 8a ¢, ence

. qui concerne langle: non autrement que
fi B A ceftoixligtie droite. Ec ne fait ricn
L _ contte nous, que les lignes foyent efloi-
gnees, & qu'elles facent lefpace.c ax wcar lafeule ligne acle
faic, lors quielle sefloigne de la droite: mais toutesfois elle lem
brafle au poiné& A. Puis donc que tourangle ne confifte point
en pluieurs poinéts:, mais-en vn feul;, il aduiént que le poin&t
& eft auffi mal propre a former vn angle, comme eftoit tantoft
le:poin& de Ja fe&ion &, éslignes droites. Peut éftre dira-on,
que le poiné a, de la ligne droite, demeure en fon droit, & le
poin& a,dela circonference, en fon rond , & que ce n'eft pas
vome(me pointt des deux : mais que feulement les lignes (e
leichentlune fancte,pource que fune fe rofuit de lautre entie-
rement & de tous poincts;acelle fin que les contraires eftans
contreposés,foyent tendus plus manifeftes. "Mais le fens ne
peut pas accorder cela:car deux cercles, fe touchans exterieu-
rement, laifferoyent la droise lighe dentredeux toute entiere:
{¢auoiref, finous imaginions:va cercle qui-au poiné&t a‘tou-
chaft extaticurementledis cevcle s 3:c'co:que nie peut fouf-
fric la wature des lignes. Mais dohnonsquiilte puiffefaire,afin
que riennetumbe en la penlpe,guelaGeometriene puifle re-
prefenter en quelque lien. Cela toutesfois iavancerarien :au
convraire tant mdins.ivbuchement deslighes f¢ pourra ap-
pller angle, Cadaeofts: st dhutre les:benkontre. baaillera-
Malstonteunons ves thofs vyparimifom geometriques, &
PR P r 3 - par

+
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p1rrheoremc& Fo T

L 4ttom/1emmt mterteur de denx. urcles n e_/i Pas quantité.

Soit donclecerclea F B a, duqucl le centre foit ¢, & le dia-
metre A B : par lextremite duquel, a {gauoir par a, foit tiree la
lignepe a angles droits.Orappert-ik,par le correlaire de eefte
quinzieme,que la ligne p & touchelediccercle arBa : & par-
tant » A F eft le moindre de tous les angles aigus, felon le dire
d’Euclide, a fcauoir par laderniere partie de cefte quinzicme.
Or maintenant entre les poinés ¢ & 8, {oit marqué au diame-
tre a B, le centre G : & felon lefpace ¢ a, foit defcric wn avtre
cercle plus grandet A HK A. ledis queF s H nett pas quantité.

Qrileft ccrtam, que lecercle Ank A paffe entre la droite
- pa&lacourbe AF: puisque le demi-
diametrec a eft plus grand que le de-
. midiametrec A- Aufli eft-il manifefte, .

. que la ligne p E rouche ledit cercle

. ABHK A, par le mefme correlaire de ce~:

- ftc quinzieme : & partant pan cftile

\ moindre.de tous:les dngles aigus. De~
.séchef, felon vn plos grand efpacés, 3.

- feavoit felon 1 A, foit defErit le cercle.
AMN A. Sifera, parle mefme correlai-.
re, b.A M le moindre de.tousdes angles:

, aigus.  Etainfifans fin,tous les attou~
chcmcn{s que femla Aigne b E auccles cepeles'tités pat le:
poiné A& dont les cercles feronten lahgqc ABgferant moin-
dres que toutaigu rc&zhgne & par: ain{i tousegaws(aumoins.
fi egalité fe peut trouner €n-ce qui ha point de-guantitc.) Par-.
tant factouchement. de. p-a M fera egal & farcouchement de
DA F: &aduicndea que M A F,attoucheément interieur des cer--
clcs,naugmcmem ny: ncd;mmuera Eibeouchemés n MA.Don-»
ques M A F neft pas quantité, €¢.quil falait demonfiror. - .

Mais.neus prouucréhseufl s que fatrouchémens mtmalm
des cercles neft point giantit€ : & ¢c en cefte fagon : ;.5

Puis que tous les cercleslont femblabiles, cous hsdcmcef- ,
clesauflr feront ferablables:.. Partant Iamgksqxi&!ﬂm da:

dtamamc eueg la manfeupcc .oﬁmzws gerelehi.
w .
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:par la.conuerfe de la definition deés fe&ions femblables: (car
nous nexclutrons pas les angles mixtes de cefte egalité desan
gles.) Donclangle 8 a 7,fera egal d chacun des anglcs KAH&
N 4, Er partant | lattouchement F A M nadjoufterien 3 fangle
BAF. Donqucs F o M n'eft pas quantité. Ce qu'il faloicdemon-
ftrer. De lasenfuit vn autre:

L ‘attouchensent dune ligne droite anec le cen'/e w'eft pas gmm-
2ite,

Car, demeurant la mefme conftru&ion, fi b A F eft quanti-
¢, elle fc partira, ou par ligne droite,ou par ligné courbe. Par
ligne droite non : car la derniere partie de cefte quinziemey
repugne : ny pat vne courbe, comme par la ligne A m: car
F A M [eroit partie dudit pA F. MaisF a M n'eft pas quantité,
comme hous venons de prouuer : ¥ A M donc neft pas partle
de.p A F. Partant b A F, ny ‘par ligne droite, ny par li gue-cour-
be;ne fe peut partir. Donques D A ¥ n'eft pas quantité. Ce
qu il faloxt prouuer. Dela senfuicvn troifienic.

. L Mto#abemmt exteriewr de deux cercles,n ‘eft pas quantire.

“Demenrant fa mefime conftrultion, foit allonge le diame-
tre s a jufques au poiné& r.Lors par le centre »,& fclon lefpace
® ' ;{oit defcric le cercle A @4 , qui touchera exterieurement
lecercleABF A, au pointt a. Ic dis que Fattouchement B'a q_
neft point quantité.

Celi eft manifefte parla derniere demonttration, Carilne
¢ diutfe point par ligne oblique,puis que ¥ a M n'eft pas quan—
tm:,par Fa«prcmlcre de céllcs cy:ny par ligne dreite, puis que
D AF neftnon plus quantue par la feconde de celles- -cy. Et
D & Qn¥ft non plus quantité, par la mefme. Pattam, puis que
Fa qaeft point dx;nﬁblc, il ncﬂ: pas quantltc. *Ce qml faloit
produér‘ S

“Dt cequedeffus reiftits - defte maxrme laqut:il‘c Ju@uxcy
geffonne e seft adu;sc détecctoir en'la Gcom(:mg

eLesangles quj?ﬁnt d&dﬂuﬂéuﬂh ia c;rmrg‘éwme, fm de-
jzu » Jois dehrors e ecyele , foret droits » O tga#x axx t:ﬁ‘:l;gne.s

~ SR ST SRR "‘N "iﬁ*mp ”L Leni Ja TN L e

S o : . Com
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Comme en laderniete figure, angle B a Feft egal a'angle
B4 D, puis qu'il aelt’ point accreu-par lattouchement b a F,
qui ntt pas quantité : & partant Qa e eft droit , & egal audit
D a ¢, puis que rien ne luy etadjoufi¢ par p & @_Cequiil faloit

rouuer, .

Ec pour aufli entremefler des raifons philofophigues parmi
des fpeculations geometriques, ( mais quelle partic de Philo-
fophie ne peut-on remarquer en la Geomerrie? ) le cercle re-
goit tout en foy: 3 cavfe de (a perfe@ion. Et puis quileft ab-
folu en toute fagon, ce fecoit chofeindigne deftimer qu’il fuft
incapable du droit. Si que Platon a tresbien dit, que la ligne,
qui faic le cercle, eft droite , ne plus ne moins que celle quon
tire dun poinét 2 autre, parle plus court chemin , quoy que
nous appellions celle 1a oblique, 4 fin de Ja diftinguer.

Ces chofes ainfi demonftrees, fortiront hors de la Geome- -
trie les paralogifmes : & notamment celuy qui eft tant vulgais
re, & lequel Champagne ameine icy : On donne,dit ikvn an-
gle plus grand que B  F, & moindre qu'iceluy: & toutesfois on
ne luy en donne point qui luy foitegal. Ce qui eft refuré par -
les raifons fuldites : Car on ne peut dire rien eftre’plos grand
ny moindre de ce qui na en foy aucone quantité. Ce qui peut
bien aduenir aux nombres. Car on donne vo nombre plug -
grandquev¢8, comme 3 : & ¥n plus petit , comme 2 : & tou-
tesfois on ne luy en peut donner vn qui luy foitegal.  Maisla.
quantité continue cft bien dautre nature que la difcrgte. Car
on peut partir la continue infiniment : mais non pas la difere-
te. Ce qac mefme la confideration des' mots nous enfeigne.
Car i ce qui eft continu il By a rien qui yague,tien qui foiten- -
tremis : mais a ce qui eft difcret, touty eft nommeément de-
dui&. Commie,par exemple,deux fois quatre, ou huid,en Ari- -
thmetique,ne peut venir 4 eftre quarré, mais fi fait bien en Ge- -
ometrie.- Mais quelquejour, Dieuaidant, nous ferons cop- -
gnoiftre quel Jarge champ nous 3ens ouert. par, cefte de-
monftration, pour recerchex les feorets de la Gogmerrio dets
que nous donnerons au public noftre fiure Jp quarré &du cer
cle, & lors nous efclarcirons les: dowtes quon pegrameher con::
e cc que deflus. R FEEPR $2 :‘i FESE s .V’&"jﬂ e ‘;'

'Nous defnouérons auffi’le paralogifine -d¢'Cardan eali_'on »

A

TS 1 :

~
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feizieme linte dela fubtitité, Quelque quantité,diddlipeuc
continuémen; voiré infiniment, Saccroiftre : & fautve ffini-
ment samoindir : & toutesfois laugmeardc@eﬂuy 135 quel-
que grand qu'it puifle deucnic, fera touhoms nwmdtc que la
diminution de ceftuy-cy.

Par exemple, Prenons I angle re&&lrgm A€, &l(’dycm de-
ferics deux cetcles, bE PO G BD, qm {e. tovichient pat de-
dans aw poinét pidelquels lescéntres: ferotit €6 vn feul efiame-

B, ' wre p'e; Lotstangle gircultire e n 6,
: pourra infiniment citre accrey, {gauoir

cf en tirant fans fin des moindres: cer-

» cles pa;@ s poin&t de Vartouchement,

" defquelsiles eearres foy erit'an d:amctrc

» r.Maiflangle re&ilighe a g€ pourra.
eftre infitiment amoindripar Jes diui-

fions que‘nous apprend-la ncifieme du

premier : commeicy enABN, & pulsen

A B M:& Rous{ufife de eefte binaire di-
-uifion, - Ectoutestois langle circulaire,
-en s'acerpiffant ne'deuiendra jamais o

gaka langle re&iligne decroiffabe. - Commie¢icy’ Tangle e Bx,

-eft, fans doutc,moindre quelangle a 8 M : quoy quon vouluft

sirer plufieurs cercles, voire infinisjamais Langle d'attouche-

ment ne deviendra aufli grand que Tanglea B My voire que la

millieme partic dicelvy. C equi sppert; dir-il ,en tirantla #i-
guecontingente © p. ‘Car langle'¢d k cft moindre que pas

vn des angles aigus relilignes :ipastant, & p x fera beaucoup

tnoindre. Iufques icy nousaueis patlé felon Cafdan.

* Augquel nous refpondoos @idl: Lan gle A ¢ ,voirement,.
fe peutamoindrir f4ns fid » Maisquee nc fc fuifle augmen-
ter, jede nio: - Carnousavens degoditré que £ n.k ne peutc-
fire plus giand que-siwig. - 'Beceey he saccorde aucupement,
que © D ibivegal mﬁﬁW&k; ebnitie luy mefmelafferme en

.g¢ lieu K7 8 ques-o k foic plys grand quenbw.’ Carfiopg
sftegald 0O X, B.x-ne peutrien adjoufter i opic: 8 par=:
<anf oy-4 & D 6. BDougue} & wikivoire E-px|oe peweﬁre pins~’
grand que & pe. Bruinfidfbherperfee tafaliace;:

C’udmympuﬁ:ﬂ meﬁﬁxoi: alipgant Aquﬂmm &

Rabi:

X
L

s
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. Rabi Moi(ey:.de-deuxlignes qui Yont en yn- me{me plan,, lef-
quellesallongees fembicnt tepdie 3 faire angle,&, skbtrappro-
chent touliouts dC!PlUS‘?PFﬁS -Ef rquresfois , par vn grand mi-
taclc, comme il.efime ,jamaisag fcrenconurent : quoy qucl-
les foyent fans fin allongees. Ce quauffi en paffant auoit noté
de Gemeaw, George- Valhag’mecr liure de {2 Geometrie,
chapur@ 5 9. Esapres. luy@a;lw& Galgagnin, efcrivant a laques
Zu;glet ,dedobleruation de. quelcnn .quil ne nomme poiit,
Mais ce patalogifing nousledifpudrons en fon lieu.”

.Mais pourquey- dslaycrgmgs nous de faire voir noftre inuen-.
tion, puis que nous:pougtons prefeatement faire ce que nous
promettons;,au momsmg la pl?s paree Car {i bien nous ne
voulens tour-dire maiptenaps;yaous auons des choles beau-
coup})lu«s folides & ytiles;defquailesnous refervons )ufqugs au
temps que.pous baillgrons ay,public Enclide tout entier:com-
bien que ce ne foit pas chofe pcu proﬂuaolc de refuter les
Pr oooﬁnons caprieufes. -

§01td¢nques le cercle A B & duquel le centre foit ¢, &le
dxagnetrc A B & que la ligne drpite p & touche le cercle an
_pgmd: A. L@pspnr_:c les:deax poinés du diamerre ¢ & B foyent
pris pluﬁqurs centres : mais maintenangnous fuffife-de qua-

Ire,H,K, L5:M . {ur lefquels foyent defcrits quatre cercles,ANa, -

AP A,AQA,AR 4, paflans entrelaligne droite b £, & fa cir-
confcrencc ABA, & fe touchans au dedans au poinét a;
oo i g QF eft-ilmaaifefte ,que les circon:
N x: fasencesdeces quastecercles, gappr@-
- ~chent: de, pew'3 peu,, & de-poinét i
upelp& »adadite ligne droire o E, Pre-
. nons:donedspoindt- s enla circonfe-
' rence ¥ « hieanprochedu poind .,
, f:En apicsemesonyeadrcircanterence
o & i ARy NeAIRe poindigubapproche en-
Y v SN s ﬁqrxpiusdamh quede-poindia
lequcl npus appdlgrons Hecogd poind, daangquil Ky 2pas
liewde le ppuu;onrmwhdancunc mapues x Perecheflois
p:is en {2 girconferanca 4RYA AUFLE Wdﬂ@r@l is eboor plus
proche de ladite an;qutmn@asm&mndvﬁm&mlmm
nommm tigrg paiv o SpMEATLIA Ringonfesnad a &

foic

B u’«
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foit pris-vopoiné apprachanrericorde plus ipresyladite 5k
que le wroifiemeslequel fe dirale quare poinét.; Et ainfi conri-
nuelement, i nous wevilons idefcriredes cercles , parlatton-
chement a, plus grands qic les premiers., defqueds les centres
foyent en laligne A 8, & leurs poinéts de lun 4 laucre shppro-
chent de laligne p.&. - £n finiparcés poindts, a fcavoir pre-
mier, fecond; ticrs, quart, & davahtagensiily en ay foitgireela
lignes r. Laquelle il et mawifefbey que pevit 3 pericelle sap-
proche roufiours.de . D& non antrement queies psints des
cercles par ou elle eft tiree: & toutesfois jamais ne fe pourra
conjoindre auee ladite b £, encor quon allonge infiniment les
lignes, fgauois eft, i on defcrix gercies infinis, Car, par cefte
quinzieme , de tant quon en,’p.du’rr:igﬂe(‘crirc, pas vn pourtant’
ne pourra roucher. la ligne v.5,6man quau poin& aull eft donc
arrefté que la ligne s T, quoy quelle approche de laligne g5,
ne. pourra pourtant jamais fe joindre aicelle. Et de mefme.
veuk'je quon entende de la ligne v x, quict de Jautre cofté..

Mais w diras , le vois:bien:gae tous ces cercles touchent la:
droite ligne o & en vn feul poin& dlicelle : & partant que la li-

" gne's T, quoy, ‘qu'infinimensallongeepar les poinéts des cer-

J25.yne potrra jamais-pourtant repcontrer ladite DE.  Mais
roeutesfois jene peux que je ne melmerucille comment cela fe
peut faire. Coreainementlaraifon geometrique fait cefler lad--
miration, & fait-qeon ne le'trouut. pas plus eftrange de la li:
goe, que des cercles mefmes. Dongues, le tout cft rapporté au:
ceércleadmirable ‘en toure fagon;;: Car, 4 qui le regardera de-
prés,abant cft efmerucillable; guerjesicirconferences des cer-
cles,(comme icy de AB,a N\ Q, 8¢ A R, ) fe reculenitroufiours;-
& skfloignentdu pein& a , & neansmoins par levr propre de.
feription reviennent audic a:& dedige quela ligne st appro-
chie roufiours de 4.8 & noantmoinsfaibais ne lacraint.  Par--
tant coft:lignedois oftre dite ‘miktewomae provedant du:
droit B du circubiire: & patcantelic ¢pn ke pespearcliement:
entre tha 8z lauere:Celoy donc ceffosa de sefmerucillerdequel:
confiderera ¥bon cicicnt Ia forme ducercle, fa raifon G natu-
sc, & {a conftru@ion. Bt de fai@; ces lignes 1a font compofees-
de lignes infinies aycunement: seooutboes & sefickescn elles-
meles.. Mais daucantque des cerclos paffans par ., peur le;

so 2 gtand:
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grand nombre d’iceux,femblent fe joindre lun i lautre,en ceft
endroits T & grand’ peine fe.peut elle rcprc(cntet aux fens,
que pour vne feule ligne: Etnefaut douter quelle ne foirdu
_ nombre de celles d’Apollonius qu'ils propofent (& el eft aul-
f1, aux folides, le cofté d’ hyperbolc,commc nous enfeignerons
en fon endroir. ) mais,a la verité selle nede peut dire droite en
facon que.ce foir,comme Icﬁlmou-(:aleaonm,mars bien qucl-
que ligne defreig’es, qvtrgbnﬂuemwne(t ny droite ny circu-
laite: Or re(cruons—:mms mcyaurtraa&c des corps:, 2 fin de
reuchir aux ccrclcs T AT »

PROBLEME N PROISOSITION XVL
| fc(@J("‘Qcoy iz .
Dun pm n& marqm»c*hors le cctclc "t tirer. vne hone
qunduchclc cercle Ot :

Soitle poinct a hors du cetclc BCD duqucl lc centre foit .
Ie veuil du poin& atirer vne ligne contingentcau cercle g.c p.
S ‘Duditcentre Eau poind a je tirela
‘ e idrmm ligne £ 4, qui coppera le scercles
- au poinétp..-Lots fur leditcentre ¥,
felon lefpace E A, je defcri le cercle:
2 ¥G.Etde D, paint de la fe&ion , je
[ dreflela pcrpcndxculame DF, qui cop-
-/ pe] le ceicle exterieura F, & CODJO!.HS‘
woie 3 A BB, qui copperadecercle intericur 3 -
SR T ,:E:pem,la ﬁn)cconjmns as. le dxs
quc abtouchele cerale oD, © - i . :
Car prenant les deax criangles A E B& FE D, lcs d:ux cpﬁ:cs ‘
a5 & BB de ceftoyila iferonr-egaux aux deux coftés de ceftuy:
cy, F E &£D.& langle Befkcommun a tous-les denx. La bafe.
donca sy parla quatriemedy-premier, faraegale a la bafe £ 22
& fangle £8 »,egald angle & ... Mais lasgle & o Foftdraish
aTCANLE B fora auff dmxt.zDonqucs;pﬁr le correlaire dedan-;
tecedente, lalighe a soft commgcmc au ccrclc pcp: o Ce,
qu il fadoicdemonftrer. 2 L
Ce quenous dxxhanﬁmmcnmr am&parzmaﬂmrc dcxcr-s

c’:gc. myam tm;dn ligne %8, gctemhmm&emm AE e
E D:
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£D:par les chofcs quc nous auons d:emonﬁrccs ala quarante

o s [eptieme do premier: ‘Soit doncla ligne

'1; T rcalapudl&m:edc,aa‘ﬁ:rsn Or main-

/ /\ tenaptde a e ligne donnee, & de deux

: qui foyent egales aufdites & D & ¥ ¢ don-

[ nees , parla vingrdeuxieme du premier,

jeforme le ttmngle ABE.&E Blansdou-

e fe tepmincnaen lacxrconfercnce par

la d,cﬁmnon.du centre, Si-fera droitiangle A B %, par fa dernie-

* redu premier. Partanta Bfera contingente au cercle, par le
correlaire de Lantecedente. Ce qu'il faloit prouuer.

' Tirer vne /zfrne droite qui touche le cer;le o qw:, 9(1 paml/elt i
'zmﬂzgne dralte gut coppe /edtl cercle

Soitfa hgne A B,qui cop,pc leecrcle aBC, ( duqucl D cft le
centre ) és pom&s A& 8. Aicellé A B je veux tirer vne paralle- .
lc, laquelle touchc le cercle. '

Te diuife:ds egalement au pom& i£.Puis
par le poin& &, & par le centre p, je tirele.
3 r.dlqmcm: € EK> Enapres jetirelaligne
‘¢ ¥ na anglesdroics,audicdiametrec F, Ie
d:s que, GFH (laquelle, p’ar le correlaire de

la quinzieme,, touche ke cerclc ) eft paral-
lele 3 ladite . A BQ o

5 Car, puis que Ia droise ligne G tubant ﬁgr toutes les dcnx,
faxt droits.tous les angles qui (om,gwg, pat la troifieme de ce li-
urc:8.que les denx angles , gy fqng & 5 onc efté posés droits,
par la vingtneufieme du premier, o 3,8 6H Lrong paraileles.

Ce quiilfaloit demontftrer, chy&&fqr; cnmquc pour in-
{crire les ﬁourcs dans les cercles. ;

. THEOKEME: 5 PRHP OSIBIPN K¥IL
[dbow R Rppasy
Sivne dtou@kgne touchgle cercle,vne aytre droi-

teligne, meedu,ccnﬂe;alac:ouchemem, fera perpeg-’
diculaire,a la prespiere, .-

. .- e Yoad .
OO 1a'l«-l Toh

.w}

.}- RO I

Spa;h«hgn; AB; COPLBZSNICAM cm.lc €5 P 238 PR E:
s 3 duquel
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L iy -duguel cercle le centre foicy. Et dus
s - ~dit cdnwre Ffoictiree laligne r . Ie
drs.que ladite ¥& et perpendiculaire
aladireas. -
Que ficlle pe luy eft perpendicu-
- laire, pofons que ce foit ¥ G , laquelle
.-/ coppe:la circonference au poin@ c.
/. Egpuisique Pangle £ G £ eft droit, le
uw&c srdutriangle £ 5, eft plus
, d que ke cofte ¥ G, par la dix-
neuficme du prcmxcr Cc quiett faux. car F¢ eit egale 3 F 3.
Cefte cy {e prouuc par negatiuve, i la faqon des conuerfes : car
cefte cy eft conuerfc du corrclaire de la. quinzieme du prefent,

THE OREME 16,, pnoposrnoN xvm
{et’oy Theoy 19. ‘

Sivne drouelxgnc touche vn cerdc la perpendicu-
laire tiree du pomﬁt dc la;muchemem Ba(fcra par le:
ccntm‘ AU B 'fA PTG

R - Smﬂ'aﬁgbeai ‘qui touche le cercle -
© ¢ pEau poin&tic, duquel ;ufqucs au
pom& E dela crrconfctencc foir tiree

Aed' pcrpcndwulm\'e i ladice AR, Ie dis-

que ¢k paffe par fecenure.

- “1r:Sindn, foit lecétitré Hors dicelle € k;

e S 5V eeim!ﬁdwusdinciznpom&r ‘dhiquet!
SRR S pdﬁx&‘ Juftyues an.poin®e , foirirec la-

hone ¥C: {aqacﬂe par Taht’ccedémé s v perpcndsculmrc a

Ap: 8 partant Tahgle A'€ ¥ cgﬂ’a ling!e A8 t,b pamc au téu!

Ce qui eft abfurde. -

THEOREME 1, PRO' bossnaon x1X.
fcfvy‘@m 2l
- Au ceréle l&ng&: quieftaucenere,. eft dmxbie désce-
loy-qui eft ila cnrmnféwnce,qpaﬁ&ﬁxh & hautreeon--
ﬁﬂe fur vne mefme portion de k- cireonferenée. "

ctrde A nc,(daqudueﬁlecenue,») foistangle s poan
cent:
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eéntre, &. alammqnfcremem BC: & quin chacun d’eux foit
vt vae meline postiopde circonference , d [cauoir a c. le dis
-que langle aunc et doubledefangle a n c.
. .Car Joupas voe des deux A B & C B ne coppera pas vne des
deux a, . &0y ou fupe d'icelles en coppera lune des autres,
ou bicn:lune d icelles. fe tronueraen fune des autres.  Ec pre-
Gog e x dRiCECIDANS prénons que pas vne des deux
' AB& C8, ne coppepasvnedesdeux A p &
N +4Op. -kyots parle pointt p f{oit tiree la ligne
BB E Siferagparla tentedeuxieme du pre-
migr, langle & nE, egalanxdeux anglesin-
- tericurs QPROSES A B & &UB A By defquels;puis
T . . que, parla ainquiemne dudis, dls fonc egaux,
ledit a D F, fera doublc del'angle a 8 D. Par me(me raifon lan-
gle ¢ b Elerd dbuble delangle c 8 8. Dbhquies tout I'angle
A D ¢ fera double de tout lang;lc‘h B.¢.-Ge quiil faloit monftrer.
Que fi'tune dxccllcs comme A B, Cop-
s pelipne degaucresa {gaumr.c"p thors allon-
geant.B §, {e,feraLangle . ¢ double de
s 'angle p Bc,par Ia’ crcntcdcuxxeme du pre-
it :mier: Oftancdonc e pa, qui eft double de
t-l’an glepsa ydelenticc E b c: oftantaufli
i DBA du!otal DBC > lp reftant A b c fera
Aonble du rcﬁam 48 c. .- Ce.quibfaloit prouucr. :
Gautis chﬁmnc dlicelles; comme A p, eften
Tune desaurrgs, B que A DB foit vne ligae:
3 7lors’ hangla,un c manifeftement fera dou-
sbiéde kangle: B, par la cinquieme & tren-
tedeuxieme: dwptcmtcr Cequil faloit de-
monftrer. ..oy o
En ceft endrais Nieolas Tartales a pla-
&é-Lappendix fuyeans : lequelinois auons reduit en Theore-
e, &l'auohs plus btmucmcm‘dcmon&m pir cefte dlxncuf
Acmc R T AN VSRR I R T
s 8 dmx ;mglm dgfqﬁcb §'un gﬂw: aensre,Lantre 3l arm:ﬁ~
#erine s font. foullandsens faroone doaite ligoe 51 efbace comprins en
‘mgl:qu oft adfmﬁx,ucﬂMekkl ‘anple qui gﬂa la mcmfé-
revstling ;:. dld uzupm) KU L WAG LI 1A A
Heou BT Que
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: Sier el Quetanglea b, quieft mscdnere, dé--
<3N 2 meure compe au parauany 8 foit defcrit
en la circonference l'angle asc; de melme
appcllanon quen la precedente. Et parle
L " centrep foit tireclaligne 8 0 8, qui coppe
la citdonference an poin &. le dis que les
deux angdes x08 & ¢DE pris enfemble,
font doublcsdc t‘angit: ABC L A

Cela eft clair par ‘cefte dixeufiemie. Chrlanglc ADE, qui
eft au cenrre, ¢ft double de Pangle A8 , veu quils font fus voe
mefme circonferencé A €. Par mefme raifon ¢ b & fera double
de c B, Partant lesdeux angles a € 8 ¢ p £ pris enfcmble,.
fon: doub&cs h tont ¥ ang}c aBe. Ce qu ﬂfalon monftrer.

' TH£>OB.£M§E x& paopesxnom XX.
fefov@f{eeyzx.

Enva terde,romlcs ;mgles,qm font en vn mefime
fcgmcnt, font au{ﬁ‘cgatrx cntrcux

Soycml:es anglesacma un,&g E s,au fegmentaps,du
» cercle ABC D, quia E pour cenure. e dis:
. que wasces angles font egaux. ‘
N\ - Soit: compoinite la ligne am, EHtdors, &
. quelqucs deux lignegsentrecoppentau cen-
\ : &resla Bropefision: feeamanifette par ante-
y ccdvntc) :Carfangle. s ¥ 8 feradoubled v
ehacun desaprres. - Partant, felonlanotion.
commune, ik ferontegaun entreux. Qe s'ils ne scntrccop—-
peat pas, cn tirantles lignes a ¥ &)lf, le. mefme fera-incanti-
* rm:pr't congnu..
 Quesils (mmomdmﬁ-gmmm
- meena EBlorsuirant A FO b r: tirany anli
| des lignes parde centre , de chacun amgicd
. Ia.cisconference. tccsﬁmaffce MQ!C-'
,// \nangde siter v w6 ) roustslpagergui ofton.
R . Fanglé wlcradoable d\mchap desaurrcs:
&partzntfont-ﬂscgauxcnucux. chmlﬂmsdomon&rw‘
2 G THEOK

-~
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. THEOREME 19 PROPOSITION XX, .-
- fefoy (T fieoy 22

Des quadnlatcres mfcms dins des cerc]cs, les drzux
angles opposés font egaux a deux droits..

Soit le quadrilatere a B ¢ p inferit dans le cercle de meline
dcnommauon le dis que les deux angles opposes, quels qu’ils
 {oyent, font egaux adeux droits,
<. Soyent tirees dans le quadrilatere deux -
lignes dimetientes; Ac & 8 p.  Si feronte-
gaux par lantecedente;les deux anglesABD"
& a c p,qui font en vn mefime fegment Asp.
3 AuflilesdeuxcBp& cAD, quifontenvn:

mefme fegment B T C, Iéront égaux Donc,
tout fangle B fera egalaux deux A c D& cA . Maisces deux-
13, A ¢ b & ¢ A D, auec b tout entier; font egaux i deux drox‘ts,
parla trcmcdcuxxcme du ptem:cr Donques les deux's & bj
ariglés opposés, font egavx a deux droits. Par mefme ‘difcours':
nous prouuerons que les. deux- opposcs A & ¢ fom cgauxaé
dcux droits. . .

THE.OREME 20, PROPOSIT‘ION XXhI
 fefoy(Tfieoy23: . ., .

Susvne mefme droite llgne y deux femb]ables fe-
&ions de. cercle mcgalcs,ne peuucmcﬁre dcfcrmsrs
dizn me{me cofter - ) DR

Seith droite llgne A®, fur Iaqurllc foit defcm{e la [e&mm
AcB: & foyent tirees les droites lignes'a c & Bc. le dis quon.*
ne peut defcrire fur ld mefme. s B, & dun mefme cofté; yne fe--
&iomde cercle: fmblablssi la premicte, rmis non egale.

o i Canslifaise fo-peut, foit defcriteapps
A ORE fe&ka plus:. grghd@ &«Eoycm firees Jes -
ONNAR mfps,hgnmn & B0 Ou pas vhe des-

v \s UK ADBE DB s NE cpppm pas vnedes
d?eux A"C-‘& BC:” Edgrs langle.c fera-plus grand que fangle b, .
ppnlavmgmxﬂcmcﬂuapﬁemx.ﬂauam ls{djgesic&mm ne fe--

T rong:
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ront pas femblables; par laderniére definition de ce liure,

: Que fifune:delles, comme 8 p, coppe
lunc des autres,.comme A ¢ , & la moin-
dré crrconfcrencc au poin& e : {oit con-

\'p joinlte E A.°Si" fera;par la feizieme du pre-
mier , langle A E B plus grand que. langle a b B, lexterieur que
lmtcncur Erparranta c s, qui eft egal aAEB parla vingtie-
me dudit, fera plus grand que ledic-a D. Ny ainfi donques
{eront les fecions femblables. =
~ .Enfin, filune dicclles, comme a c,eft

partie delune desautres, comme de 4 p:

par la mefine feizieme du premier, Jangle
3.c fera phxs grand que langle b, Lefdices
fé&xons ne. ['cxont - dong pas femblables;

Dc cc que de[fus il appcrr aff¢z guon ne peutaufl con(h-
tygr fur arvoe momdrc {eétxon qui toutcsfms {oit ¢niblable
aa.cr, Partant on ne peur en fagon que ce foit, fur vne me-
fme ligae, conflituer des fections inegales, qui foycnt fembla-
bles. Cc gull faloit demontrer,

Ct'ampagnc ad)ouﬁc en ceft endrort que [us vne mc['mc
droxtc ligne, ny du mefme cofté, ny de loppofite, on ne peut
confticuer-femblables'i megau:s chtnons Ce quil prouue par la
. {uperpofition des ﬁgures, quon appeﬂc ‘Mais nous le dethon-

ftrerons Jparautre moyen. -

Soita 8 ¢ laportion dun cerclé,(je ne mets point de diffe-
mnceenbrefe@ion & portxon,)conﬁltncc furla lignea e, De
lautre coft¢ foit conftituee la portion A b ¢ futla mefmeligne.
A C, femblable 3 ladite Bc. ledisqueasc &AD C ne peu-
uentifli eftre inegales; Car foit., fi faire e peut; A - plus
grande?& a c foiregalement dxux(cc au poin& E: & foittiree
la:dtmtc lrgne B & Dycoppant a angles droits ladxte ac. &

- fyent conlom&cs AB;CB:AD, & gDuc -
Ot Et«poﬂt&d‘qﬁ&l’a portion A 5c eft plug
o rahda'@uemm 1wpapequcmm5 B fc-

% VV fa duflnplrs grande que ¥ 35 commenous
A ‘apofs mobfiiéilafin des definitions de
TR ens e depiliehie linee. Q&@Wﬂ » {oit

ré-t{anc‘het,a Pégélﬁis@ﬁ'ﬁ‘éhm% _ abgdesl Siferale,
LT IR : . | . tﬂang
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ttiangle &£ Begal au triangle & € ¥ ;- pat la- quattieme-du pre-

‘mier: & l’an'gté EBacgala langle 8 £ Et par femblable rai-

fon, langle £ B ¢ fera, par la mefme,egal alanglex Fc. Donc
tout a8 c {eraegal 3 tout ‘s Fe. Maisleditarc, parla vinge-
unieme du premicr, eft plus grand quelediva o c.” Donques

A Bc feraplus graiid'que a b c.'Pareant, {elof la Definition,

le(dites portions 4B ¢ & a D ¢ né feront pas (¢mblables. Qui
eft contre la pofition.Elles ne font'donc pas femblables & ine-
gales, Ce quil faloit prouuer. .
THEOREME 2, PROPOSITION XXIIL
fefoy (Theoy24.
Les femblables {e@tions de cercle, dreflees {ur droi-

tes lignes ¢gales, font egales e’n_tr.clles.,-‘_

Soyent deva lignes egales, A& ¢ D : Et furicelles foyent
dreflces deux (e@ions femblables; A5 ¢ & ¢ p & le dis que lef-

dites fedtions foncegales: = - * T
S s Siainfiveft, ke d
AN 3NN celles effantmife fur lao-
SO IR ' *treslatplus gfande furpal-

A e 4—— fera’la moindre, Mais la
ligne a Belt de melme quetalignec b Dowviendra te con-
traire.de’ce quia e&'é'proﬁué -pat laprecedente. .

. Mais:pouide quity-a ja long temps ; 96€ ndus avons jugé,
quiil faloir bannir des demohiftrations gEometriques cefte fu-
perpofition de figires -combién que ce Theoreme neuft be-
foing d autrc prevue que celle’defanteceédencitoutesfois nous
ledemonftrerons par ce dilcursgeomerrique. _ '

Puis que les deux pertionis'a & a8 ¢ £-p’ font femblables,
mais non ¢gales, (oit CE'D plu¥gidndes “Divifons cgilement:

les' deuxli gnes'k 8 VX RIS AT PR ¥, & cpen o
& drcflons deux-perpéndiculdites ¥ <8¢ Bit Bt puis qiielx pot:

tion c £ Dt phis grandé Tiperpendiautaice’s £ ferd aufly plus-

grande, cothime niousTaudas proifiiéd ta fin'de laprécedente.
Coppons dont & ket ir': i"duec 1 bit egale ¥r ¢’ Erdavtant
gheles detix coREs pIPBPHIE dth HRTEIE s OF, fort ¢gauxaux
deux cofiés ec & G Hidu gl TH I I Frigles £ & ¢ font.
o teo22 0 egaux,,
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cgavx, labafe o c auffifera egale dlabalcc i & Yangleacr
alanglecHg, parla quamcmc du premier;; Scmblablemcnc
FangleB cFfleraegaldlangle p 6. Partant toutlangle acs
feraegal a cout Pangle ¢ H b. Mais laugle ¢ HD eft plus grand
que angle c € b, parla-vingtunieme du premier. Donques
- langle A ¢ b fera plus grand quel'angle ¢ &b : Et partant les
fe&ions ne font pas (emblables - Qui eft congre la pofition.

""PROBLEME. 3 “PROPOSITION, xxnn
"4 (Theoy 25.

Lafe&ion dun cercle e&an: donnee paracheuer le
cerqle duquel elle elt fe&lon

Soic la fe@ion donncc AB, de laquellc i
fale paracheuer le cercle.- .

Iettireray en jcelle fe&tiog deux Ingncs a
laucnturc,A ¢ & B p: lelquelles je partiray e-
galement: {cavoireft a c aupoinét e, & v B
au poin& r.. Lors des deux poin&s e & F »Je tireray dansla fe-
Gion deux perpendiculaires E ¢ & £ H,qui sentrecopperont au

oin&k. Siferalecentredu cercle en chacune defdices per-
pendiculaires, par le correlaire de la premiere. du prefent.
Donquesx eft le centre lequel il faloit trouuer. .
B %e fi & ¢ & F 1 ne sentrecoppgnt point;
\C/ \ 1 mais foyent vne mefine ligne,comme eft
My el - |\ cH-en la Econde figure : ce quitefair;, Ipzs
T q’m: ac & pp fongequidiftantes : lors G Hy
I\ B, abboutx(fant A Pune & 3 lautce partie dela
c1rconferencc auraen clle lc centre du cercle, par le mcfmc
correhaire. Car E 6.8 ¥ mne pousront. éftre equidiftantes; au-
trement al y. autoz:ydcu:; centres d'une mefmje circonferengg,.:
ﬁ; xcy Ia gcncralpdgmcxnﬁmmn deparfaire le cercle fug
vn arc donné, quel- qgﬁa&gu rlaguelle aufli . Champagne em2
ploye:& delaquelle eff puisé lemoyen compendicux de srég-
- uer le cengre donc les acgifans vient ordinairemént, qui-eft tel:

. Soitla citconference:sBE.n » de;:faquelle il fales#rovucr lo -
ccnm: ¢ macts vn-cenpee: tpr;mt,cpqqadqqugmn : de la;cis-,
confc:encc domu:e ,CORME.CI A A, .fﬁqlpquﬁ,&fclon wl efpace.

1 . que

.
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; S que jevoudray , je defcris la cie-
tonference EFG. Lors mettant
le'compas fur vn autte poin& de
la circonference, comme en B, &
| felon le mefme efpace ou exten-
, | fion-quele premier, je defcris la
L circonference £ H G : qui coppe la
(premiere EF ¢ é deux poin&ts E
&c. Enapres,defdits centres je
- % _tire les droites lignes A E & BE: &
encor AG & 8 6 Si font ces quatre dcrnieres'lignes egales,puis
quiclles fone demidiamerres de cerclesegaux. Lors je tire la li-
gne droite:a B, - Sifc feront deux  triangles ifofceles A€ 3 &
& G B, Delquelslabale commune fera a B, laquelle je divife e-
galement au poin& k : qui fans deute tumbera entre les deux
circonferences EF G & EH G, 3 fin que la partie ne {oit plus
grande que le tout : puis je conjoins E X, laquélle jallonge juf-
quau poin& ¢. Tu vois maintenant,que les deux ifofceles fonc
diuis¢s en quatre triangles egaux ,EA K, EBK,G AK;, &G BK,
Car les deux coftés 4 E & a x, du griangle A E K {ont egaux aux
deax coftés BE &8 x du-trigngle B X : & labalc Ex eft com-
mune 3 tous les deux.. Donques les deux angles qui font A x,
des deux triangles A E x & B E X , font egaux, par la hui&ieme
du premier : partant font-ilsdgofts. Parla mefme raifon auffi
les deux autres angles, qui font A x,{ont droits. Donquess g
eft vae feule ligne , par la:quaterziemeidu premier. ‘Laquelle,
puis quelle diuife a 8 d,angles droits, pafle parle centre, par le
correlaire de la premiere du prefent. La mefne preuue fe fera
des deux circonferences defcrites.de mefme,& sentrecoppans
¢s poin@s 1 & M. 2 parlefquels poin&s laligne L M tiree, cop-
peralaligne £6 aw poein& ¥.; lequel fera le centre du cercle,
par ledit correlsire de la premiere du prefent : entendant que
la droite: ligne .o coppedangles droits ladite L M. Ce quil
faloit prouuers- .- i 0T o - e

- Iy mis icy cefledemonfiation, 3:fin qu'un chcun voye
eombign on peun. abbrgoer c&:qui f6itraidke prolixement és
{gicaces.Or tourcrli precedic du rapport que le gquarsf 2 avec
lecereer  Car les srianglefariient aJa prenge desquadrilate-
o - -t 3 res:
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res : mais.les quadrilateres( prmcx ipalement les quarrcs ) fer-
‘uenrauxicerlcles; 1 v i
Commeicy, fi nous conﬁderons le quarré A & BG; duquel
hun des diametres, A B, .coppe la circonterence : lautre, G, re-
garde le centre. Mais cecy he demonftrerons nous pas.Carles
demonftrationsfayyantes preuvér cefte vingtquarrieme d’Eu
clide par fes chefs; fgauoiteft, és trois diverfes portions des.
- cercles, comme av de'nuccrcle aux pomons plus grandes
ou plus pcntes quc le dcmtccrdc
‘Premierement, nous eftant donné vn.
demicercle, duquel il fale trouver le cétre:
\ pource que laligne qui le fouftend, ceft le
A o ~2 diametre,av poind,qui éft au milieu dice--
luy.fera le centre duicercle : commc&rcy eﬁ le pomft bau dm-
metre A8 dudemicerclée a cs. ~
Mais, filon neus donne vne portion , qui foit plus grande
quele demucrclc, comme A ¢ B, de laquelic la fouftendue foit
A B:je divife egllcmem A Bdu'poin& p,duquel fefleue ta per-
pendiculaire B C; qui-touchedaeitconference au poittreCe--
fte cy paffcra pat'lé ¢entre parlecorrelaite déda prefnlcredu
prefent, Lors jeconjoins A€, Et pource que
langlc ca p eft plus grand que langle acp, .
ar la dixncufieme du’ premier, veu que ¢ b
-eftplus gratide que le demidiamerre’; & 4 p
“'beaneoup moitidre:: parid vﬁhgttroiﬁema du
A —E - ‘premidwyje reemnche Fanglec a 5, quitdives
gala l angle b ¢ Ajen tirdrlaligae 45,41 coppe b Gau pomc'ta
B : lequel poin@ k& je diseftre lecentredu cerele. = - . -
- Ieconjoins £'8. Or appcrt«'-ﬁ,par la fixieme du premier, que:
B c & £ font egales : veu que lesidetxapgles Eac & Bca.
fonr cgaux:aufl, pat 18 quaprienre dudiv, #appere que s A&
E B {Gn¢egaux, putsque: les deusicoftés a p8pE , dutriangiq
AE D, [one k:gauat’aux deuxicoftés o3& p g, dv :tfﬁngle DEB:
Donc les trois, £ AJE B, & E ¢, {ont egales, Partanu,par!wﬁx—
icme du'prefent, & fera lé cenre dl eerele. v o v
s Mainteiiant nous foit donnce Ja:,pdi‘ﬁﬂn @ e mwindre -
giie fe- demicercle.  Ie diuife egalement fa fowflendica ¢ aw.
pom& i E;c par ledit D,genmeaangelesdmnsrhhgnc BD z,lcsr
aq ;

c~¥>’




-

TROISIEME LIVRE. 151
laquelle fans doute, fera le centre du cer
; cle, par le correlaire fi fouvent allegué:
S LG O\ -mals non pas entre les poinéts pB:car
A 5—=—=>c:lors, a B ¢ lerpit plus grande que le de-
: \/ m:ccrclc, contre ce que nous auons po-'
. ' " sé. leconjoinsdoncBa : & du poinét a
- = . _jetirevoe hgnc,qm auec B A face vn an-
gle egala Pangle s BF ,par la vingttroifieme du premxer &
foiticelle ligne a r : teement que l'arigle 4 B foit egala l'an-.
gler B a (or elle ne rumbera: pas.entre b & 8 comme a 6. Cat.
tirant ¢ c, par.la fixieme & quatrieme du premier, les trois,
G A;G B, & G ¢ feroyent egales + &, par la fixieme du prefent,
feroit le centre du cercle 1ce:quon vient de demonftrer ne
pouuoir eftre.) Ic conjoinsdoncr c. Et, parle mefime difcours
que péﬁauan t,-Tés trois; ¥a, B B, &Fec feront bgales Partant F
ett le céntre ducercle.~Cesquil faloit demonftrer. . ¢
‘Ces demonftrations, pour trouuer le centre,ont blen quel-
que recommendatxon,pour leur varieté:mais lufage eneft pen -
neccﬂaxrc. Carla premicre fufﬁt abondamment pour tout.

- THEOREMJB 2, PROPOS ITION xxv
WAL L 1 g CTRey K6

Aux cercles egau'x les angles egaux,fmt quxls foyent
au centre, {oit. quxls foyent a lacirconference, ces an-
gles 12, dis-jes confiffent fur arcs egaux.

Soycnr déux cercles cgdixiABc, duqucl le céntre cft G, 8@

p & F, duquelle centre eft 1 Etfoyentles deux angles qi fom:

au chtrc egawx, fgauxm eaGc&EHF:OU aufh les deux de

. la circonference egaux,

> -BAGEEDF. chnsquc

an) q}.arc BC cﬁ;cgal 3 larc
BByt oo

: Sgyen; co;om&cs B c

y \& EF: Et pource, .que les.

R 1S > . cercles. fopt ggaux 5 les

ST : = i, demidiametres anﬁi G B

& Gce. feront cgaux aux dcux HE & HF, par la definigion des.

Ui HT - . cerc

I - A

&4
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cercles egaux. Partant,
. - puis queles deux angles
\ 6 & H font egaux, la ba-
| fe avfli B¢, par la qua-
tricme du premier, fera
egaled la bafe 5. Ec
- puisquelangic acft egal
: : : it "a langle p: le fegment
B Ac fera auffi (cmblablc au fegment Ep ¥, par la definition
- des portions femblabies. £t pource quils confiftent fur lignes
egales,ils feront aufli egaux, par la vingteroifieme. du prefent.
Parcanc, felon la commane Norion, les deux autzesascs B ¢ &:
EF{onc egaux. Ce quti faloit dcmonﬁrer. : -

"Toutesfois nous fé;ons noﬁrc prcupc plus commodemcnt,
finous les prcnons fcpatcs comme a fai Champagne. -

~ Soyent donc poscs egaux les deux angles qui font au cen--
tre, comme au paravant. Lors, conjoignant sc & £ F, lcfd:ts
B C & E F, i caule de legalité des demidiametres, erone: tgalcs, :
par la quacieme dpremier. Soyent auflisireesra &caila
circonference, & auffi E i ¥ b.-Siferont, par la dixneufieme
du prefent; & par la commune Notion , lesdepisangles s & p -
egaux. Donc,parla definition des’ fegmcms fcmblablcs, les
dcux fegments 8 A ¢ & K D F feront {‘cmbtab&cs & partant e-’
gaux , par la vingttroifeme du- prefene; puisaquiils foncfur li-;
gnes eéah;s Donques l§s. deux AuLLes Arcs; | B c&z,r fcronz.e-

gaux. e qui eft | pour Icprcqur. Tt o b ,‘ e
Mamtcnant pofons qucksangl”és NS ‘D ,qvi‘fom alacirs
conference, font egavx: Les fegments aufli , par la definition,.
feront cgaux; Lors; tirant ¢ B-& ¢ c: & avfliHE & H P lesdits-
angles ¢ &% pat ka dixneufieme du 1 prefent & par Ja.com--
mune notion,feront egaux. Ex paurce que les demidiametres -
forit egaax; 63 devxXsc & E F, par la quawieme du pram»gglé‘ :
ront aufli egalés: Donques, par la vingttroifieme du-peclent;
Jes-feginents B A c & B F fronteganx comme s srauang. .
Partant’les deux mresarcs fémm cgaux.» Ce. qul aloit de--

mdn&ger'_ Lol T8 4-4 K M =y ‘4’?'31¢ RIS TR
ISE T ‘ : THEOR
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:n E E‘duqucl le' centre.
-aux cengres : ou les %cux A ;& D, al cu'contcrqncc & fur ur arcs
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THEOREME 25, PROPOSITION XXVI
4 m@f{eoyn. :

" Aux cercles cg,aux,]es anOIes qui conﬁﬁent fur args

egaux,(foxt quﬂs {oyent au centre,ou a la circonferen-
: ce,) {ont aufli egaux entreux.

Squ:qt deuy ccrdes anx ABC, duquel le centre cﬁ 6: &
cﬁ & foyent les depxangles ¢ & &

egauxse & e F. le dis que langlec eft egal alangl’ep & fan-

glc A al,aggle p,Ceftla conucrﬁ: de la prccedcmc y

.. Carfig neftpas egal
. aH prcno‘ns que H {oit
] plus&rand & foic faj&
CFHKE al andit o;Lors,
par Yamcccdcmc ‘Tare
‘Fkfera egalalaic s c:

. partant &alarc e 7, la
pamc au touf, Et !amc-

fme abfurchre reiilCirn 6 ayant inis rcs arcS5C & EF egaux, les:

angles A & D, qui font 3 la circonfeterice, nd'fonie 46l c‘gitnx

Ou bien.ainG,. Veu quelesangles ¢ & nontefte prouués-
egaux, lors tirantBA. &.ca,&aufli e 0 & ¥ D; parla dixneufie-
me du pxcfen: &, par la c)omtnunc Notion,les angles A&D fe-
ront egaux.. Ce gyl ,fglmt mnonftrer..

anuw@ew PR&GPOSIT}ON XXVIL
fgw’y@ﬁwyzx

Aux cercles egaux les- droites. lignes-egales-com:-
prenaentarésegaukusSinom fa plosgrand' ligne éom
prencrie;ﬂu%g hd’éé&‘&?‘la‘rﬁ ‘drﬂe’momdre.

[N mga BV D £ TG ;‘.";.;
Soyent deux cercles €gaux,; AB G, duqucl lecentreeftip&:
5 ¥ 6, duqyel le centre,eft 431: § foir la- droice. ligne acegale 3.

ladroite ligne E G- re dis%.lcs(j?pxarcs, ABC&EFRG font:

u
4N

X,
Quofise wmwwdmmmf .

v Soyeant:
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X i om S Soyent conjoin&es au
. centre a D& CD:OUAK&
ck a lacirconference: &
‘femblablement EH,¢ 1 : &
EL&cL. . Et pourceque
les: demidiamertres d’'un &
dautrc cofté font egaux, &
' les bafes dufli egales; les
deux angks D&Y, , par la hur&lcme du premi‘et ferone aufli
cgaux & partant, pat | antccedcntc,l arc Apclera cgal a t’arc
e FG. Quieft pour le premier.
Mais fi laligne s g eft pofec plus grandc, langlc H fcra aoffi
tus gtand, par la vingtcinquieme du premier. Ayant donc
gué't Tangléx HG egalaudic b, larc F& fera c:gal alarc aBc,
pat la vmgtcmqmcme‘du prcfent Donqucs EF G (era plus
grande quél fc&lt asc. Cequil faloit prouuer. -

THEOK EMB 25, PROPOSITION XXVIIL
, fefoy (Tfeoy 29. ’ »
- En cercles egaux & fous arcs S $gAUX, cgalcs d;on‘.cs
hgn,cs font fou&endpes. ‘s« _ e‘,f ST PSS SR A R

“oe . D7 Soyent dmx cercles c-
TN ganx,AB ¢,duqliel le cen-

"\ weelt D& EF G, duquel
oI T e gk eft H”‘&’@xtlarc
L ABE cga)qlgvczrc.lc dis

X gus laligne Aceftegalea
: " a Ifgnen G. Lcﬂ fa con-
uetfe de Pantecedentre.i 5. . . ST

. Spyent conjoindes s 4 §DC;: &R}uﬁi H'Eﬂ ng, 81 [ét-om,

par g vingsGxine du piefengdes angiey Ky cgaus Pactang
pat la quatrieme du prcmxcr ,Acfera cgafc i®c. Ce quil fa-
lmrdcmenﬁm cipuh DA Kiegy 28 2 0 i 0l

PROBLEME( he & Roﬁbjs“rrm'N xm
" R sznqd,zfa-lﬁgj m’{eoy30- o D d"’"

3
Paasrfg&mw&uagmﬂqmgméau

k3948 (1

i

Soit
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Soitl'arc donne A B ¢, duquel la'fonftendue Fgu & c.le veux
. dimifer ceftarcpar la moitié,

B0 o Soit ac:egalement divisé au poinét p:

% 'duqucl foivdreflee la pcrpcndnculaxtc DB,

.qui copperafeditarcas  le dis quecefte

perpendiculaire duufc }avc ABC par la moi-

ti€, au poitrckis. i

ATTETTTTS L Soyent. coarom&es DA &BC: lchuel-

les; par htquamcme du premter, fetont egales. Parsant, parla

premiere partiede la vmgcﬁ:ptleme du prcfent, Yarc 4B fera
cgalalarcec. Ce qml faloit demonftrer. )

v THEOREME 165 PROPOSITION XXX,
’ fefon (Theoy 3.1.

Langle qm eft au demicercleelt droit.Celuy qui eft
au plus grand (egmcnt eft moindre que le droit:& ce-
luy quielt au moindre,eft plus grand. Mais langh: mi-
xte du plus grmd fegmenteft plus grand que, le drou:' -
& celuy du momdre,.momdre. -

~ Soitau cerclea B¢ b, (duquel le'centré eft &, & lc diamertte
&C,) Ie defiicercle. a B & : duquel foit ingle b reiligne , dc
mcfmc denomrination a8 ¢ le dis'que ceft angle €ft droit.
Eon]oxgncz pauec le centre, en tifant la ligne e B. Sifera,
, " par%a cinqoieme du premier , langlé A
egal dlangle BB A& Jangle BB ¢ d lan-
g’rc t ¢8. Partanrlesdesxangles qui
" font'¥ 8; font: t'gaux aux deux anglesa-
- & c. Mais tout langle 8, auec les deux.
 ad&c, fonregavx & deuxdroits , parla
trentedevxiemé di premier. Puis donc
‘ 1 qﬁe 'beft Iat mﬁ:ﬁédxccux lcdnt Beft:

Q )‘{J- A.a .u. ] 2]

'x‘ SULERY: .
&fﬁt"““‘ Ut N

Ou Merthim édtﬁmc qnﬁlq'uﬁs%ns 1iPource quc i anglc-
oE Beftegal 20% deux, A & Ein'x | ‘paria premiere partie dela
tréntedenxicmeds | pi"ermer, #fera doublede. Panglessa: &
femblablement Ak B: fcra doubled EBc. Ff)onques, les deux.
w@#rqui font Xz, forie dodblss § tout 3! Pivtane's eft 14 moi-
Vo tiée
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tié¢.de-denx depics i Separcant droic. .
Ouderechetainfi: Soit ptokmgec c B.)n{'qucs au pom& b 2
Et pourct qaeles deux-amgles qui dontd 5, du triangle A,
{ontegaux-aux deux Adcc) par lacinquieme du premier: &
- Panglepsbegal aulditsa & ¢, paria rrentedeuxieme dudit:
lésdeux. ABF & aBC (eront egaux. Partant, par la quinzieme
du premier, chacun d'icecux efbdroic. | -
- Céft vire puiffance merucillenfe,que celle du diamerre, quil
foit coufiours cgalaux deux puiffances quil conjoins., . -
B En apres-foit au cercle a 5 ¢ p,duquel le
Centre eft & ;la portion ‘A B p plus grandg
c que le demxccrclc & que f fa fouftendue
" foic la droite! ligne &6 far laqucﬂc foit
Iang!c ‘redtiligne aBp lcqucl )c dxs cftre
. moindre: quelc;droxt SIS
- z . Soit tiré ¢ diamerre A ¢ : & fon: con-
)mn&e BC: Et pource que 'angle A B ¢, comme nous l'ayons
maintenant monfré, eft droit: langle 4 B D, par la commune,

Notion, fera4noindre que le droir.
5 Mais foitla’ portiofi‘AB & de {aqucﬂe Ia

et \ ¢ +fouftenduc cft. o ¢, moindre gue le demi-
‘ L , cercle:le dis ¢ que langlc asceft plu,s gta§
A i!que lcdrou: g

Soit tiré le dlametre AD: gz fox: pgn-'
joinée B, Sifera par la premiere partie
... -de ccﬂc-cy »A B,p,(l ui c{tpmxede ABC)
anglc drou: Partanm Bceft plus graad qu’en droit,’

En fin, {ojtau cerclé a¢ pla portion
aABC, (de Iaqucllg lafouftende et ac)
_plus grandc quele demicercle: & aufli Ja
~|c portion a p c{de }a,quclle:la fouftendue eft
 la mefig A:qymoindre que l&irt demicer-
cle. Ie dis que langle mixte , 2 {Gauois, guf
- eft comprispatlare.g 2480k diping ligac
- ac,eftplys grand guug draif :gpa
Iangle £OMPpRis pak 13rg ¢p A plciaise lin

g,nc# c,pﬁmomdﬂc o AnlduGi seia 1 aryeminelo ot
Sm:urc le. dxamqtrq: B &, %W@% Jﬁ?&
) ‘BA.

33 2
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B A jufquesau pomét £..5i fega, par la premiere partie de cefte
cy,langlerediligne 8 Ac,angle droit : Et, par la treizieme
du premier, langle:c.AE auﬂi droit. Partant, puis que langlc«
droir eft partie du prcmlcr, & l'augre, partie du droir, ceftuy-1a
fera plus grand quun droit, & ¢eftuy-cy moindre. Ce quiil fa-
loit prouner. .,

~ Mais nousagons auﬂi prc[‘ntc cefte Propolfition,pour eftre
conﬁdcma enticrement, fclonla defcription fuyuante.

Soir le cercle aB ¢, duquel le centre
foxt o, & le diametre 8 c. Ecaudit cercle
¥ foit prinfe la-portion £ A ¥ moindre que

c le demicercle : & la portion G A H, plus
‘ grandqqu iceluy, Etdes poiné&ss,c:E,
® p:G,H; foyént tirees des lignes au poiné

: 77 ajcomme ik {e void énla figure. Siferala
dcmon[’crauon de langle B &-c toute telle que nous auons don
nee cy dqﬁus}& delaqaelle. les preuyes des autres angles fe-
ront euidentes. . - -

Car pms que les deuxangles,pac&pc ‘A font egaux, par
la;cipquieme dupremier : & ufli les deux anglesp AB& DB A
cgaux, par lamefme : soyt langlc BAC fcra egal aux deux B &,
¢: Mais tout B A ¢, auec les deux B & c, fontegaux i deux,
drous, paela. tnemcdcuxwmc du prcmxcr Doncroutsaceft
droit. . ... _
Dc l,a eft. a.gfez' manxfc@% quc langlq EAF cft plus grand
quun dtgm .maisc AHeft! momdrc Dc 13 aufli fe void’ que
langle. mlxtc,qm fefaicdela drp,fcc hgne Ac&delarc cHa,
cg plus grand quiua droit: mais Langle quife fait de lamelme
AGS ds.kax:c CE 9,, cﬁmomdm qy'un erlt Ce qu li faloxt
RFQUDC;I‘R i ) L

i Ngugugspd;m alccﬁug;qy coxgmqvn g:orrclaxrc

f'} 1Bl 4 éé)'de, le cofté, qmeﬂ
2 4id

pa:é’)?.z 5?’ Aedicertie.
g “ mn m R T Wt el
snSpic dansie cescle A Ro'm, Je.siangle ABC ,rc&angle du-

uellangle . fisdreit. Je@mmhspﬁc AG gﬁ f;dxgmctrc
«9"‘919'« Sy w0 B0 IRGIY G100 sl G AR
Que sil né left fojslesumirboss d&esmcgmmmdmez
O : V.3 oau
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7' au'poin& k. Et foit conjoinde & Blaquél
e foit allongee jufquan poin& oppofite p
 delacirconference:& foit A g b e diaime-
¢ tre: puis foivconjoinéte B o, Lorslangle

N
: i~ ABD,parcclie trentieme, fera droit: &.
/" paitantegaldasc,la partieau tour, Ce
' qui ¢ft abfarde. * Mais ny aillenrs-encor

peutcftre ie centré quen A 6. *Donques.
ac eftlediametre: Ce quil faloit prouuer, -
THEOREME 37, PROPOSITION XXKI.
~ fefoy (Theoy 32.

Sivne droiteligne touche le cercle, & quune autre:
droite hgne fortane de lattouchement coppele cer-
cle,les angles queelle faic avec la contingente , font:
egaux alternativemegt aux denx angles qui fontaux:
fegments du cercle. T

~ Soit la ligne a sylaquelle toutheau poindkc Je eéieléictirp;
duguel o-cft ke centre. Puis du poin& eoit tireeda lighe ce,
coppant fe ecrcle : & furia portion € o E foRt f2id Fahgle B, et
tiranc les lignes ¢ p & E p.  Soit fai&k auffi Fangle» ferla por-
tion ¢ FE, en cirant leslignes ¢ r & & 7. Ie dis que l'angle £ ¢»:
eftegal 4 langle D : & Pngle & ¢4 egal-aufd langte's ¥ ¢~
. . ¥ RS 'Soit'i‘il‘é'h" d‘léiﬂéil‘checﬁ&ﬁﬁt L‘ﬁﬂ#
<. ' joln&e 2H.Sifera ;pariddixfepricanedy.
X prefene;ic W perpendicliite adie s ».
Er, pat la premicreipainie de laieééedenre,
langle c & 1 fera droic,& partant egald anw-
© gle me s/ Ayakedone priéingle eom--
(. mun.s e, langle s ¢ Meracgalanx dsux
onglescau® g &n Mais cesdenxapes
Iingie u,par la trentedeuxieme _‘ctu prenner.font efauxa deux
droits : Et; pat lx'ticizieaie duditfes angles-a e x &sj\é‘m ‘ﬁmt '
egauxd deux dréits -Donfies fanple’s € v efF ot 2BAFIE H, .
& partant auffi 4 langle b , par la vingtieme du prefent, ‘ved®

qutils fort e vine ot it paidon deedkue 8 95 7
23 J Y ) )
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..Quencor, plus bncucmcpt Langleceneft droit, par lan-
tcccdcntc partant, lesdenxangles n & EecH font vn angle
droit, par la srentedeuxieme du premier.” Puis donc quesce
& E c 1 font vn angle droit, oftant le commun  cH, B CE fera
egal 4 1 : & partapc aufli audit p, par la vingtieme du prefent.
Quieft pour le premier. :

Veu auffi que b & ¥ font egaux i deux droits par la vinge.
vaiemedu prefent : langle F feraaufli egal dlangleace. Ce
quil faLout prouuer., ~ ,

"PRO BLEME g, - PR'O PO STTION XXXIL
. fefoy (ThHéoy 33.
Sur vae droite hgne dc;(cnre;vne fqé’agn de ccrclc,
qm xcgqyuevn angle egal avnautre samgle;d onnc

, RIS R I KINTIY 3 128
. ' Soxt donncel,qlxgpe AB; &clan—
~ gledonné. Ie veuil furla ligne as
defcrirte vn;: fedidni de cercle > qui
f---prenmc 1l &ngle egal 4 I'angle c.

A BT, E;,P;ﬁnw;l t,i-filangte c eft
droxt ,\d’efcrguant le 4cm1gcxclg Dk furlaligne Ap, & tirant
AD &3 D,l'atigle 8'fera dron:'par Ta prenﬁcrc partic c{e”la tren-
sicme du prefent. . | 5 -

..... .- Que fi ledizangle eft obaus, )c cireray la Jij gne Dﬂ laquelle
fcra AUCC. ABy l;nglc p.aBegala kanglec 6btus , par la vmgt-
trmﬁcl;nc;du premiier. Ecdu poindts, je tire fux A D, la perpen-
diculaire non. texminee A B Eny :ggres,du oin& B , titant vers
A E,y & gice la lignes FlcoppaatA alhpom £: & laquelle auf-
ﬁaucc A B conftituc 'angleian v, egal il angle E A8, qui eftce

: a, -degqueylobius frpafe le droit.
A o Saoliderapss par da fixieme. du
o g RrEikgon & & & egales. Mer-
sentidons leedpas fur, le paind
Eﬁyﬂdafdihpfs@n 1c&>m£¢dcf A
.| ou ecer f par le

: Pﬁﬁa\r é" f xﬁn& ¢ du
. e‘ﬁtf ne D Atoucherale
kY ""'t o r@d &a: hwak 3ofid A'd &5 G,

S qux

.
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- qui“font Pangle ¢: lcqucl , par
© - Fanteeedente, fera; €galal angle
| b as,8&par confcqucnt, a lan-

glc ¢ obtus :

~QueliFangle ¢ eft aigu,je ti-
reray laligne an,laquelleauce
'A 5 cbnucnne Fanglenas egal

4 ¢ angleaigu.-Lors, du poiné
A, tirant la perpendiculaire a £,
je fay langle asregal dl'angle B A E,qui cff ce dequoyle droxt
furpaffe Iaigu, 6 que BF COppe AE U pom& F. Lors,comme &
la ﬁgurc cy deflus,FA & FB feront egales, par la fixieme du
premier : & fera-r le €entre du cercle defciit. Tirancdeli 3la
plus grande pogtion les lignes.ax &ak; langhm( par Lante-
cedente, feraegal i langlep AH, & partan: aufli 3 langle don-~
néc: Cequil f fﬁbitﬁne S

pROBLEM.E 6,,= PROPQSXTION XX XIIL.
L (tiimy 34+ ,
. Din-eerele d*&frﬁéirétx‘anehcr v fegmcxir,, ui con-

i

tienne vi ah"gic ég:xl A fm ing?e re&xhgnc donpé.

$odw e W

" Soit donné le ceféte KB & bet
aufli p Fangle donné: Tewvenil du cer--
" gle-A B ¢ rérrancher wh' fegx&m, Gui:
Y& com‘iendmvwanglé@gjl& Téngle b!’
W g sb.o. Jpdre lshgnea ¥iqui touchete cer
AL ale du pointt a, parladiifeprichie di
TR % prefent. Ev &u&xt poin@, dans le cert
dc, je tire la ligne a's; laqm:lle avec A E, face Iangle £ A B egal:
a Pangle p; par la: vitigatvoifieme du p!:cmxcr Eclors, tiranc
leslignes a c:&u8:cYangle ﬂau{egmcntf&e B, fera-egal 3 1an-
gle £ 4 '8,par 1 eatcunichitrda grcféntg‘& parmu aw&ﬁ @ 1aa~
gle donnép.’ - &w&bm« e
Tnsoksm" . “b‘novosxrmu xmm
€0y 35,
S en w: ccxci Acum dipites hgpcswntrccoppent,.
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le re&angle qul fe fair: &es«l%gmfe‘hts de lune, eft egal au
re&ang e qm fe far:de’s fegments delautrc.

Soyenx.au cercle a s ¢ p,les deux lignes
A c & BD, lefquelles s’cntrecoppcnt au
. poin&E, Ie dis que ce qui prouient deae
€N E C; cﬂ,' egal ace qmpromcnt deBEen
ED. '
Ou: lc{dxtcs deux hgncs paﬂcnt parle
- centre, ou lune feulement, ou pas vne.
Si chacune d'icelles eft diametre du cercle,k en ferale cen-
- tre, & les quatre fegments feront egaux: Et par ainfila propo-
fition fe verra cftre vraye.

Que fi lune d'icelles feulement paﬂ'e
parle centre,comme B £ D,0ou elle coppera
a c egalement, ou inegalement.. Que fi e-
galcment , elle la coppera aufli 2 angles
droits, par la premiere. partie de la troifie-

- me du prefent, Lors foit tireela ligne 7 c.
; Si fera. par la cinquieme du fecond, ce qui
ptomcnc depEen & 5, aucc le quarré E.-F,egalau quarré rp:
8 donques- aufsi, au quarré rc:* Et, parla quarantefeptieme
du premlcr‘cgal aufsi-aox dcux quattes EF & E c. Oftant donc
de cofte & daurre lc quarré £ ¥, ce qui prouient de BE enk b,
fera egalan quarre & c : partant & 2 celuy qui provient de A 5
~en B C:veu quelics fons egales. Ce quilfaloit prouuer.

T - Que fi 8D paflant par le centre, coppe
A cinegalement : du centre F {oit tiree F G-
- perpendiculaire A ladite A ¢: & foit con-
. joinée F ¢, Si fera, par la. cmqulcmc du fe-.
:cond, ce  qui-prouient'de\B £ en E D, auec
N Je. qa‘armdc BEF (&partant par la quaran.

TP owfepuc‘ﬁw‘&apmmmqauec Jes quarrcs de
FG& E G) egat auquasre ¥ o8& de mefmesau quarré Fe: &
de me{mes aufliaug deux quarrés rc & ¢ ¢ Oitant donc dun
. &d'autre cofte lequarré.F g, ce qui prouient depeenk p,a-
i weclequarré ¢ B, feraegalduquarté  c. Mais, par la. cinquie-
medudecond,ce quiprouiontdea Eenk ciauccle quarré G B,
x. - el

B

1
i
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<ft egal au quarré 6 c. Oftant donc de co-
fte & d'autre le quarré G &,cc qui prouien-
drade 8Een E D, fera egala ce'qui pro
uicntde AE ens c.Ce quiil faloit prouuer.
Ot pource que cefte demonftration cft

de celles quon ne peur pas ailement com-
prendre, quand on en rencontrerade fem
blables, il fant mettre peine de les divifer en leurs articles. Par
exemple, en cefte derniere figure il faue difcourir ainfi. Ce qui
prouientde BE en E D, auec le quarr¢ E Feft egalice qui pro-
uient de A E enE c auec le mefme quarré £ F. Donques ce qui
prouicnt de B E en E D, par lacommune Notion, eftegalace
qui prouientde A E ea E c. Laffomption fe preuue ainfi : Ce
qui prouientde A E en Ec,auec les deux quarrés G £ & G F:
(celta dire auec le quarré & ) eft egal aux-deux quarres ¢ c &
G F, pat la cinquieme .du fecond & par lacommune Notion:
& partancaulsi au quarré ¥ ¢.  Mais ce qui prouient deB £ en
E D, anccle mefme quarre EF, a efté prouuc eftre egal au quar-
ré F c. Donques ce qui eft fai& de B & en Ep, auec le quareé de
E Fyeft egal 4 ce quiprouient de A E en & cauec le metme quar
ré £ £.-Ayant prouuéilafflomption , il senfuit, quoftant le com-
mun quart¢ E F, reftéra que ce qui prouient deBE en &b , fera
egal a ce qui prouientde a E en & ¢.Ce quil faloitdemontftrer,
Maintenant;, pour reucnir 3 noftee propofition , fi pas vne
deslignes ne pailepar le centre, foit quelles fe coppent ega-
lement, ou bien inegalement : pace poiné de la fe@tion, je ti-
G . ... reray le diametre ¢ m,auquel fera le centre
.¥: Etlors, fi fune d'icelles cft dinifee egale-
“ment,comme A ¢ par ladite b, laditeac

- fera’aufli egalement divifee par le diame-
- are G H; & ce 4 angles droits, par la troifie-
¢/ . medu prefent. Parrant, par la feconde c-
35" . .(péce decefte Prapofition, ce qui prouient
dec E en E 1, eft egal Z ec.qui prouniens de saen £ b Dongaes
ce qui prouient de A E.en & ¢ , ¢t egald.ce qui.pravientde B E
enED. . Ce qdil faloit prouuer. . B 0y O S T
Que fi pas vne neft egalement divifee, (quiofblatroifieme
elpece,) ce qui prouienede ¢ Eenik 1, fragesd dcc.qui poo-

uient

o R,
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nient d¢ A £ en £c: & egalaufli ace qui
prouientde Bpen £ p. Et partant & lun
- &lautre fera egal au tiers. Ecainfi conite-
ra‘entierement la Propofition.

Entre les Propofitions,qui font demon-
ftrees en ce troifieme liure , cefte- ¢y, cer-
“tes, eft vie des prmcrpalcs Carelleavn
‘vfage'fort notable en pluficurs fagds. Que

fi nous la voulions commentér comme elle merite, le difcours

en féroit long Nous choifirons donc feulement quelques -
chapitres, a fin que d'iceux nous ouurions le chcmm pouren
mediter dautres. -
Premierement, de cefte Propoﬁuon ,on peut confiderer la
force & faurorité du cercle: lequel contenant en egalité & les
kgnes qu sentrecoppent au centre y & les figurcs egales qui
en prouicnnent ; {cavoir eft les'quatrés , il retient lé me{me
droitaux croifades on decuflations de tous les autres poinéts.

Car en quelque endroit que les lignes sentrecoppét,leurs par-

ties ne laiflent pas de produire figures egales, comme nous

fortons de monftrer. Etdececy fontdifpersés enla Geome-
erie pluficurs Theoremes' & Problemes : notamment la der-
niére Propof‘uon du (ccond,qm forme 3 vn quarrc egala vnre-

Gangle donné. Car fi nous confiderons attentivement la fe-

conde efpece, que nous auons defcrite en ccﬁc cy’, nous ver-

rons par mefipe-moycen le retangle ecomposé-des deux coftés

BE & 5 D:defquels BEX E D nous ne ferons quune ligne, fga- -

uoir eft .5 b, &-d’icelle, ferons le:didmenre du cercle : & de 5,

, pmn& dela. dxu;ﬁom ROUS Tirefons vne. pcrpcndlculanre a la-

circonference, telle quetticy 8.4, lagnelle continuee jufqui c,
poin& oppofite, faicla ligne ac, diuifee egalement au poinét
E:8 partant, ce qui provicnt deA® en E C;, cﬁaquarre & egal v
au reftangle qui fefaicdepadn el -

De ceﬁqptopoﬁtr&n aufli ek irec 14 qfudmﬁfctroxﬁeme du-
prcm:cr, laquellenous auons appelice Griomomque" R

Quiily aye done an cereleay e, lesdeux lignesac &6 b, -
qui sentrecoppent au-psiné & :8& de a & €ne cfdicproduitle-
reGangle AEDFY 8 le»#c&%mglev E B 6 ¢ Toicaufli‘ pwd’mt de-
n.z ens u,‘lespartm Wwﬁhangeé?ﬁc&nmcm vois.t "

TR S Puis
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A ¢ Puis donc que ces deux reGangles font
join&sau feul poip& £, & femblent aucu-
- nement branfler,il les a falu conjoindre &
affermir.. Ce qui ne fe pouuoit faire plus
feurement, quen acheuant le parallelo-
- gramme F HGK, & tirant le diametre H k.
N . Lors les deux fupplements,EF & Ec fe
- ————"—H _voyent¢ftre egaux. En quoy fe prefente i
confiderer vne merueillenfe liaifon. & confequeni¢e-des chofes:
difcours que nous fommes contraints de laiffer., pour la hafte
que nous auons daller ailleurs, Cecy feulement dirons- nous,
quela ligne ¢ H lort du cercle, auec le mefme efpace que x &
y encre: Et que le diametre H x sefloigne autant. du centre
du cercle, comme les deux parallelogrammes H e & £ x font
loing deftre quariés. Car s’ils eftoyent quasrés sgeft 2 dire @
£ ¢ & & D euflent efté egales, tout ¥ G feroit vn quarré,dans le-
quel le cercle feroit infcrit, & {on diametre HK, {eroit vn anec
le diametre du cercle. '

Q”A =
= -

Dricy aufsi étt pris, que fur yne ligne donnee on puifle de-
{ctire vi reftangle egal A vn re&angle donné. Car icy,-’fu;t,jali-
gne B &, que nous prenons pour donnee, eft deferic le rectan-,
gleeg, cg:ﬂ au re&tangle E ¥, lequel aufsi nous tenons pour
donné.

‘Decelle-cy aufli- fe prend aifement lexces du plus grand
patallelogramme fur le inoindre. Quoy plus? Dece Fheore-
me; comme de quelque fontaine, derizent des confiderations
innumerables , quiconcernentl¢s Proportions :-&flchucllés,’
quand nous ferons 13 venus , le keéteir fe pourra fagOnncr‘, fe

refouuenant de cefte Propofition.” S
T Ee qt_;c petfonne ne tropue gfigange  que g'.’emrqncﬂeh?&
‘premieres avec les paftericvrgs.le e fay foulement pour ea ti-
rer les demonfteations; Car augse chofe efts fcauoiplarp,dcan-
trg cliofe leafeigner., B¢ plufieurs cheles foar premitires en
. natgre, lefquelles larrconyning efire. enfeighess lessernicres:
- & au centraire ; {canois efk, pu. pourefire plys brick; ou pour
cﬁr,ezp‘.ﬂ%Flair,;pmeﬁgﬂmmfmﬁthmadﬁt{ 2 ;{ ‘

Tould R |
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 .THEOREME 30, ;PROPQSITION XXXV,
, fefoy (Cfégoy 36..

> 8i dun pbmé’tmarque hots di ct;rcle deux lignes
{ont tirees, defquelles line coppe le cercle, lautre le
touche,le re&angle qui prouvient de toute la coppan-
te, en fa partie qm eit hors du ccrcle, eft egal au quar-
rc de la touchante.: o s

Soit marque le pom& A lmrs du ccrclc B-C:D duqucl le cen-
tre elt £: & {oyent tirees les deux lignes , A b ¢, quj coppera le
cerclé au pom&D & a B gui le tonchera au poin& s, Iedis
que ce qui prouientde toute ac en (a partie AD,clt egal au
quartéde AB. . . che Tl i duan

el Car,onaDc pafla.par le centre, onelle
A oy paffe point. Sielley pafle, | {oie tiree, dq
centre E, 43, poinét de fartouchement, la
ligne & 8. Laquelle, parla dxxfcpucmc du
prc(ent fera perpendlculaxrc a ladite aB.
*.Et pource ‘que fa lighe b celt divifes ega-
- lement au poin& k, & que la ligae b A ‘luy
- eftadjouttee : par la fixieme'dd fecond, ce
qui prouient de toute AC €n A D, aued lc
quarre E p (& partant auec le quarré, ¢ B) fera egal au quarré
de A ® : & partdnt aux quarrés des deux A B & & 3. Oftant donc
le quarré commun de E B, ce qui prouientde a C en o' D, fera
cgalau quarré’de a's. Cequxk‘faloit Pprevuer.’ 7 S
+Que, ﬁ a c nepafle parle cenitee’; foic tirce ¥re'c) parle

- n.  centre '+ & {oit conjoin&te E b, Puls foit
‘tiree B H, qui it perpendlcu}’alrc aac.Si
fera 'p 1 egale & B €,par la troifieme du
\ prefent: Patrand par la fixiefne du {econd,

- due nm%!%nens@%&ptpycr ce qul pro-
+gientfde 4 eeh b yalledle quandde b i,
A éﬁ*cghtl#u’l;uarrérdb &8\ Soit adjouftéle
SR, iz éoinlﬂ'uhfqmrré H B Lors ce qui prou{cnc
sabe b dewelenys caec les deux quarrés de b B
&' 3 ( wga‘tmnf Mlﬁwﬁﬁﬁ&neéﬁ@ktﬁxa, ‘atre@e
mar X 3 quarré
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© 3 quarrédeE F:carjela prens aulicu de £ p)
[cra egalaux deax quarrés de AH& HE, &
- partant au §uacsé A £,par ladice.quarante-
. feptieme. Mais cequicft fai& de ac en
® 5 G auec ledit quarsé E Fieft egal audit quar
€ AE. Donqptles, ce qui prouient deacen
ADp,aucclequarréde £ ¥, cft egal i ce qui
prouient dea g en F G,auecle mefme quar-
ré de e v. Oftant donc le communs F, ce
qui prouient de A c en b ‘¢ féra egal 4 ce qui prouicntde aFen
F G : & partant au quarré de A B,comme nous venons de prou+
uer. Ce qull falou demonftrer. -

‘Cozzelaives de nyzmpatgm. .

- 8idun mefme poinét} margué bors dis cevele, plafienrs lignes cap‘—
pentle cercle, tous les reltangles qui e fom de chacune d’icelles ls--
gnesen fa pume qui jbrt hors du rem'f, tous tes re él‘angles dis-qe, .
fmt egaux entr'eux.

RNV ¢

Or cecy eft taut elau' d’aqram que chacun de ces re@ah-
gles, par cefte ;tenﬁgcmqmemc eft egal ap quarré de la hgﬁe :
- tiree dudio poin@ i ,lauouchemcnt du cercle. I ad)ouﬂc 3,
cor cc&uy cy:. Ce

8i denx lignes, mmd m mefme poszl tawﬁcpf 1: m;cle, eﬂex ;
jbnt egale.t entyelles. .
"' Ce quil prouug en la{mamcrq ﬁlyu;an tey combu:n qmlrnay:
pomr. bcfomg de dcmonhsauoa veu: que fuac & lagere font
- cgalcs a.ce qm prqu:cnt de la llgne tiree.-
du mefme poindt, & coppant le cercle, en -
£ partic de dchots.
Sqmlq poin& & hers du cercle Bcp, .
. dnqueklccctrp {oit E: foyent tivees det
- dignes s 3.% & niqui-seuchent le corclg €s
pom&s B3¢, Je disyquiclics font egales:
e sige Jeslignen & & £ p;_ Siferont-
dgensigar ladixfeptieme du: pfcﬁtn t,cha- -
gng—dcs apglc& B& D agpq:;am » pac la quarsamicpricme dw
rn ' ¢ prem.:
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premier., le quarré de a:E fera egal aux deux quarrés deAs &

£ B: & femblablementaux.deux a p& B b.Donc les deux quar-

rés AB & & B, font egaug aux deux quarrés Ap &ED. Etdau-
tanc que les deux de EB & & D' fontegaux ~les deux autres de
AB& a p feront egaux. Partant a8 fera egale 3 A p.Ce qu’il fa-
loitmonftrer.. .~ FREY '

Autrement. Soit conjointte laligne s p. Si {era,par la cin-
quieme du premier,'angle £8 D egal a langle £ p 3. Eypource
que les deux angles ABE & a'DE font egavx, car'ils font
droits: oftant EBD & E DB, qui fonteganx, les deux ABD &
a psdemeurent egaux. Partant, par la (ixieme du premier,
aBferaegaledfaditean. -~ . . . -

- Nous adjoufterons auflicecy

D’un poinit marqué hors du_cercle deus: lignes feulement peu-
R LA 3 L v T+ ‘
uent éftre tivees 4 I"attonchement dudif cercle.

Demeurant la mefme figure que deflus, je-dis que du poin&
Aaucercle B ¢ p, ne fe peuuent tirer plus de deux ¢ontingen-

tes; foavoireft, A8 AD. - -

-+, Ques'il{e peut faire; foit titee 4 F,qui rouchera le cercle ay
poinét r:& foit conjoinéte & r. Si fera droit langle r,parila dix-
feptieme du prefent : & partantegal dJangle £'8 a, repugnane

la vingtieme du premier. _ .
1l fe peut aufli prouuer ainfi: Toutes les lignes tirees dun
poin&,8touchans le cercle, font egales , comnie nous avons
monftré. ' “Mais les deux A B & A'F ne peunent eftreegaley), y
contrariant 1&~hui‘&iem‘¢ duprefenr. 7 - Tt
" THEOREME 3, PROPOSITION XXXVIL .
. fefoy.(Theoy 37. .
i dun poing: marqa borsdi ercle , deu ligaes
tumbent far ledi_t. cercley lhncxlchuelles le coppe; Jau-
tre luy foit appliquee & que le re@angle'; quipro-
uient de route'celle qui coppe & defa partie‘extericu-
re Loit cgal au Quajng g el g ot gppliqueeau cer-
cie, ladie appliquee ey coptingente audic cercle.

Soit

PR
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Soitle poin& a macqué horslecercle e sduduelde cem
tre ¢ft & : &quedudicpoin@ 4 deux lignes cumbent, Afcauoir
A'B D, qui coppera le cercle, & a c.appliquee audit cercle : &
que ce qui prouientde A b en A 5, foit egal au quarré de a c.
ledis quelaligne a c eft contingente dudic cercle, Ceft la

conuetfe de lantecedente. :
Car premierement, fi la ligne asBp
pafle par le centre, foit tiree la droité li--
gonec k. Si fera, par la fixieme du fecond, .
“cequi prouientde A D en 4 B.auec le quar
ré de £B( & partant aucc le quarré E c,)
egalau quarre a &, Mais ce qui provient.
deap en as, eft posé egal au quarréa c.
Doéques le quarré A c, g'pcc le quarté c E,
] eft egalau quarré AE. Dongques , pat la-
derniere du premier, fanglc ceft droit.  Partanc, par'la quiri-
zieme du prelent, la ligne a ¢ fera contingentgeau cercle. -

Que {ia D ne patle pas par le centre , foic tiree du,poin&:
alaligne a p,en laquelle (oit le centre &, Ef pource.que ¢e qui
pronienc de la_torale en fa partic exretieuze, eft ¢gal 3 ce qui’
provient de a b en A B, par lantecedente , ccld mefme , par la.
commune Notion,fera egal au qpa.rré.al;_c.' Parganclangle s-c a.
eft droit, pour les raifons que nous venons de dire, Et partant-
acfers contingente ay-cercle. Cequil faloit demeonflser;

. Autrement,, Demeurang la mefmg defcription, adjouftons:
¥» de anerg cofté ducercle,, & par la leizieme du prefent, laJi-
gne a F,qui du poin& A'viendra toucher le cercle. Esfoitcan-.
join&e E¥. Si feradroit fangle ¥, par la dixfeprieme.. Et, par
lantecedente; ce qui-pronientde a perra B, fera €gal au quar--
ré de a ¥, Mais,par hypothefe,le mefmg eft egal au quarré de
ac. Donqyeslalignea ccft egalea a r. Parrant,puis que les-
deux coftés X F:8¢E ¥ du tiiatigle a £ p.fontegivxabk deux co-
ftés a-c & 5'e; du triangle A £, & Ly bafea B leommiune 2 toes.
~ lesdeux, & langle F duoit:ifangle ¢ fera aufli droic, gasiahui-
&ieme du premier.. Pagtapt a ¢ touchg Ie'cercle, par le corre--
laire de la quinzieme du prefent. Ce quilfaloit demonftrer.

v
s TS
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TRIQVES D'EVCLIDE,
AVEC LES DEMONSTRA-
 tioné be Jaqucé 1Pefeticz,
bu @/\ans.
%o

DEFINITIONS

Ne hgure reéhhgne eft infcrite dansvne
Afloy, autre figure rectiligne , lors que chaque
) / ang\e dc lmf‘cme touchc chaque colté

Scmb]abfcmcnt Ia ﬁgure ‘et d'e[crxte a lcntour

dune autre, lors qJe chaque cofté dela cxrconfcmc
touche chaque angle del'infcrite.. v N
" “Oh ﬁ;ant affez que Tes ﬁgu;res te&llvgnes'-
d\une mefmé ef'pccc s'infcrivent ; ou fe cir-
cehfcnqcm Kine a.Jautre : comgne le trian-
glc autriangle,le quadnlatcre au quadrilate-
“re:ais nofr pas celles qui font de diuerfe
X eefpece ‘Car fites'angles de lune font en plus-

i - gfanid nombre'que-les: coltés de lhutre , ou
au coﬁf@ﬁ:‘ ie mutuel.. attouchemcnt

e

SifeNG 3 Vm«ﬁouré reéhhgne eft dlcem-
d ﬁ:rltc déns vn cercle, lors: quetous -

i lés{ :éi;gglcs dlcclle touchcm la cir-
' @afesence

‘-
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4 Etle cercle eft deferit A entour de 1a figure re@i-
hgne quand fa circonference touche tous les angics
de la figure interieure.

s Lecerclg eft defcrit dans la figure
rc&xllgne,quaqd {2 gircoference touche
' tous les coftés delafﬁgum qui lencloft.

¢ Eclafigure, re&;hgnc elt defcrite a
Jautour du cercle quand vn chacun fien cofté touche

27> la circonference du.cercle.
< . 7 Vne dron;e ligne eft dite accommo-

dee ay cercle, lprs que fes deux extremités
S donnent dams la cxrconfcrrncc du cercle.

PROBLEMB PRBMIER;
‘PROPOSITION PREMIERE. S =

%

ot N v cercle donnc accommoder vne
2 ligne droite egale 4 vne droite ligne don
; % neg, moyennans que ladite donnce ne
Vel 3 foic plus gaamdc que le diametre.

Sou Ic ccrcke dannc abc ,daqmzllcdgmctrec& Bc:&la
ligne donnee foit B, laguelic.nef {oit, pa&plu@,grande quencle
vcuXauc,g'cle A BC.ACCOMIWUCE VRS, l;ga% qui foit egale 3

B a3 AdGRER '

T . 1 "8&58&%‘63@30 I:Proptaﬁ-
<+ X\, tigagfgoute protiuee. Si clleielt
n:mindre oﬁonsdcmcmpﬁme

RS c;gaiealaditcp,&(m jra par
ot ik 8 fbn RY| pagepshait delcri
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cle a 8 ¢ &s painds & &8, Puisfois conjointte 4 8+ laquelle,par
la feconde du troifieme; coppe le cercle a 3 ¢ A, &, parladefi-
nition ducentre, eft cgale 3 ladite n & : partant egalc auflidla
ligne p. Ce-qu'il faloic faire..

Encor quitdy euft point de diametre efcrit,on ne lairra pas
daccommoder laligne. Soit feulement misle centre en vn
poin& formitde la circonference : puis , felon la longueur de
la ligne donnee,foit de(cm vnautre cercle,qm copperale cer-
ole donné.. ‘

PRO'BLVEMEI ., PROPOSITION IL

. Envn cercle donné deferire v triangle, qui foite-
qulangle ivn mangle donne

Soitle cercle donné aBc: &le tnanglc donné foitp E r.le
veuil dans le cercle A 'c defcrire vn wiangle qui foit equian-
gleau tnanglc DEF.

Par le pmn& A je tire G H,
~ laquelle touche le cercle audic
. poin& 4, par la feizieme du
. trox(cmc Puis je tire la droite
) ,hgnc a B dans le cercle, laquel-
le,anecc a, face. langlc BAGE-
F gal dlapgle 7. Puis je tire encor

Ac, laquellc face, Jangle c AN

egal alangle 5 :&conjoingh ..
Ie dxs quc ic manglc AB ceft cqéuangje a Janglc DEF.

Carlangle B, par la srentevnieme du troifieme., ¢f
Bingle'ca H : & partant 3 langle E. Par mefme raifon !
eftegalalangleBac : & partant il ‘angle . Le dernief donc
BAC,parla trentedeuxiemodu premier , eft egal 3 p. Partant:
‘ k,map-g}c pAGER cqpmg&candqux r. e quil faloit faire,

~ masw&ﬂ: 3 Paoyosxwien 111

Alentoss d’ua cercle denné d:fcnre va maaglef
eqmangle avnmanglc demnc.

M#gsksmmpa Fle mmglc donné. Ie veuil -
y, a- defc-
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deferire a lentour du-cercle A 8 ¢ wn triangle, qui foitequian-
gleaudictrianglep e 5 i Tt it
- lallongeray.la bafe & r de cofte 8¢ dautre, fi querlesdeuxan-
glesk & F fe facent. Puis du centre du cercle, qui fera g, je ti-
reray-a's jufques a la circonference. Ec du mefme poiné& & ti-.
: n " - fant G A, je formeray lank
‘ -gle s G a,quifoicegal 2 lan
gle exterieur e.Semblable-
ment, tirant G ¢, je.feray
. langle Bc ¢, egal 3 langle
» exterieur F, ~Lots, par les
.-\ - 'poinés.a,B, & c, e tireray
. =R F lesligpes HK HLL 8K L; &
angles droits auec les demidiametres A.‘;é, BG,&CG. Et,chai
ctmed'icelles, par la quinzieme dutrdifieiti, touchérd I¢ cer-
cle:& eftans prolongees,fans doute fe 'rchGi’fe:rO'h't"é"sff}di"ﬁ‘l‘ft's;‘
1,x, L. Car, puis que [un & lautre des angles qui font a a, &-
lun & lavtre aufli de ceux qui font a B, font droits, laligne qui
fera tiree de a 2B, fera, auec HK & L K, les deux angles, qui re-
gardent x , moindres que deux droits : ( attendu que chacun
d'i¢edx eft partie diin droic. ) Partant, par la cinquieme Peti-
tioh, 1 X & Lk {¢ réncontreront. -Et de mefme raifon fe ren-
contrerontaifli HL &k L: puis que 'un & [autre angle-quieft
i c; eft droit. & ainfi fe formerale triangle B k L : lequel je dis
cftre equiangle ADEF. ) ¢ ’“ ' S
- Gt puisque an quadrifatelé Ac Bk, lesdeux anglesa &»

for{oits les deux atieres, & & K;{(éfb’ﬁfﬁégﬂfﬁ 4&&‘3?8&5‘&'2
car-deout quadrilatere les'duatidangdies fode egdux I quatre

droiis; comme il a eftémonftiéen T tréﬁfé&euXxefﬁé du kptc:’*
mier. ‘Mais les deux angles;qui font 7 &, font ﬁg&“hx adenx
' droits, parlatreizieme du premiet.” Pais do‘?c§  [ant 1e & ”'a‘: B
cfté posé egal A Pangle £ extdriedr)Tanglé ¢ feta egaladandte™
E interieur. Par melme raifon'angle L fegaggak x bangjer in-
terieur. Partant, par la trentedeuxieme du Brcmier,l¢"t_icts
nferaegal au tiers:n : & tout letriangloferd ‘équiariglo® duc
le triangle.  Ce quil faloir prouiies; i .1 ¢+ » 21y é-gi-"qm.é i
Autrement. Veuillons, comme au parauant, ay €ercle An c
cireonidrire v crlingle; qhi foft équitpiican B b 3;;;%{-’
* ' ans

LSS &
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ooz e Dansledie ccrcle ABc,je de-

T .‘,ﬁ;ri‘s le triangle ¢ H x’, qui {oit

¢, - equiangle audit D E F,par (ante-
cedente : {i que l'angle ¢ foire-
'\~ - galaldngle p:& l‘anglc Halan-
o N gle 2 &langle Ka langle F.En
NG Kf‘ 7 % aptesg tire L M, qui foit paral-
AT Bl g, % ot leledladitec f&xlaqﬁcilc tou-
" chelecercleau pem& A, par lenfeshode que nays avons ad-
jouftee 3 lafeiziemedu troifieme. Semblablementje tire M N,
qui-foit parallelt aladite Bk, & qui’foit contingente aucercle
ap poinét B: & tire.encor L'N paralldsc aladite:ck,.contingen-
tasle cercle au poindt c. Cesitrois lignes fans dogta: fe rencon~
treronc,pommc anux pomé’cs L M3 88NLE sOe*qm fe .vﬁrrax ayant:
prolongé decofté & dautrelesligndsiah,e kiduinn; tant quel-
lcscoppem: LM yL N, &M N;és pom&s 0, Py:Q ) KoSy Ty le dis
maintenant,que le triangle L MNSeferic autour ‘da qercl:c GHK;:
eft equiangle autriangle o e 7. Car il eft tout clair qujl eft e-
quiangle au tiianglé G HK, sparlaloy desparallelesi, puis que
langle M T Q¢ft egald l'angle ¢, dy triangle Hx. parjapingt-
neufieme du premier : & partant, langle aufli L egalaudita,
par la méfme:Ek: auﬁi langlesreghla¥angle midu mefmeéati-
angle, &I’ anglc v a l'angle x. Donc tout‘le* triangle t M Neft
equiangle A tout le triangle ¢ B K & partant auﬁi audu L KF-
Ce quil faloitfaire. ** -+ wu 8. AL

Cefte conftra&tion eftdg ceﬂcsfqm encor quclles &mb‘mnt
ennuyeudes,ne laiffent pas deftre fadilesd caufe de lcur ge il
lefle.- Carelle: Fci)ﬁcuuc parne f@ﬁl’é Pte)poﬁtxon fgauo eft
par tavmgmeuﬁcmedu tﬁoaﬁeme

- PROBLEME g,ﬂ PROPOngION ILU RS
+ Delesizeya cosclmdansyin tsiangle donné. .1t » -

:Soft ke hﬁanlglé*dbﬁﬁé A1 &, dans !c&ﬁéf itEile déferirevn

cercle. T diuife Geux ahgles diceluy A & 8 egalenicht; par la
néufieme- duaprmﬁc/f, en tiant les ighés a'D & 8 Dini'k ren-y
contretont dans lﬁ‘&idnglé’én*pom& p. ' Duquel psind je -

rérAPtrsiEperp ‘eﬁdr&ﬁ&e%bs, DB Gladk Kt éis coftés du i)
dWW"‘ £ 81 hS alaT 20l uuyaou. IRE Ney

&3l | / vy 3 Et ‘
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- Et pource que des deux triangles
il AE D &a ¢ p,les deux-angles quifont
-a & font egaux,& que les-deux angles-
E & ¢ fontdroits , & qué le cofté ap-
.eft commun,la ligne p g, parla vingt-
fixicme du premicr, fera.egale 4 la li-
- goep@. Derechef, puis quedes deux.
manglcs BED & agm,lcs dénxgnglcs qui font a8 font cgaux,.
& que les angles B & § font droits, & le coltém ncommun ,fa
li gne p E, par lamefme , feta cgale dlaligne o x: Pastant les:
trois lignes, 0 &, 0 8, & b G font egales. Mettant donc le cen--
tre au peind b, le cercle deferit feloa lefpace de chacune d'i--
celles. paflera par les-exwremités des autres deux. par a neufie--
me du toifieme. Et dauane que par le correlaire de la quin-
ziemedudic,chacunc defdites lignes 4 B, a ¢, & B¢ rouche le:
cercle , pource quelle eft perpendiculairea lextrcmitudn dé-
tmdmm:m:c,,la Pxopoﬁuon e&pmuuce :

_ ;mosum&p P&opgsxrrax V.
é{'énrc vii cemieﬁufwurdm trmng!c dénné

Sm: l¢ mau glc dmm A nrs,epmuf lcquei xl«ﬁjlc» dﬁli:ﬂm o
R e.mlc : A
- Je drux(e dcuxdc (cs e@ﬁm cgalemcnt
fgauonr eftA Bau poin& p, & ».@au poinét:
5. Pusisdefdiss potnisb &4 jenicadenx:
; perpﬁmimﬁlwg&,(}ﬁfqnenw slongees: {e-
S / i zrencehptoront au poind rCar finenisveu-.
i lons tirer la ligng ; des-asngles droftsp i,
E, elle fera les angles, qui rcgardent F, momd;cs que deux.
droits. D‘dnqucs du poiné'r, qaeje dis cﬁrc Ié centre du cer-
cle, je tire auk trois qwglbsdu trimgia K37 & Tewlignesra 2 B, .
& 1., Evpuis.que; les degx coftés 4 p §amy di tiangle AwF,
font egaux aux,deux coftés B n & p l,Aa tiangle o B: &lan~-
gle D de l,un egalvqlanglc‘q de langre : cax chagup dicewn-cft
droic: 7-a,pyr la quasricme du. ptcmgc,r,[efa;cgalg%pmr me--
fme raxﬁp(n} comparant je. manrgjc,a&!@pegs, 2540 55K 'S
fera cgalc are,. Donguess les trois, pa,vn; lwtf.ﬁnﬂi%*
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les. Et partant, par la neufiemedu troifieme, r ferale centre
ducercle. Ce que nous voulions monftrer.

Cefte-cyettla: generale conftradtiea pour defcrire vacer- .
clc a lentour dun triangle : Mais , pout lappliquer & chaque e-
fpece de tmnglc, il faudra faire ainfi.

Premierentent; foit A B c trianglere&an-
« .gle, duqueliangle a foit droit. le divife e-
gdlement le: cofté 3¢, oppofite A largle

¢ droit, & €cau poiné r : Huquel je tireles
/ deuxlignes ¥ o & rE julquesaux poins
qui divifent egalementles deux coftés a8
. & a c: defquelles puis que ¥ p coppe egale-
mem: les dcuxcoﬁcs a:88& B-cyelle fera donc equxdlﬁamc au
troifieme A ¢, comime il 4 ¢fté demonftré en la trenteneufieme
du premier: &, par inefinc: railon¥ 5 dbra aufli cquxdxﬁantc a
as. Evpource que tout fangle eftdroit, les. angles qui font.
a p & Ak, feronc auffi droicspar la: vmgmcuﬁemc du premier.
Donquestiranc Ia ligne r a,1es deux coftés a o' & pF du ¢rian=
gle ADF ;{cronc@gaux aux deox.ooftés Bp:& p B .du trxanglc
B DE. Partant; pnis quel'un &lautte angle qui font & b, (6n¢
droits, par laquatricmedufircmier F Aforacgaled F 5, & par-
tantaladite F c. Puis doncque kes trois lignes, Fayr8,& ¥ ¢,
font egales, ¥ fera ke centre du cerele:. Ce quiil faloisfaire.

Mais.cecy fe pounoit aufii tirer e premier chapitrede la
trentieme dutroifieme, comyme nousauens i prouvé, .

Mais foit. ambiygone letriangle,duquel ifngle a foit obtus.

o , Ie- diuife egalement le coft¢ 3¢ an
poih& K d’uépel jetitetes dgux lighes
_ H‘b &, H £, auxpom&S Dt&E Qm g\m-
| iént cgalemenﬂes Coftéspasac. SI

yidiftahced A ¢ & mE egﬂJ
: " "J?ﬁ‘a %ﬁi’ﬁ SE5Rthe nous auons mon-
: g:c peu au parauant. Pattdit chizcin

T T awngene, desangles o8l aB Hefbegal alangle
A: & partant obtus. Ayang dgi mgdps geapeadnc\itaues?cs
_ poin&s p & ,chacune dicelles coppera le cofté B c:& les pro-

lomplegat ¢lles f@1tneohuerbi E&nﬁiﬁ%ﬁ%iﬁ& ¥, prefdp-

oﬁmaﬁgme‘n%‘ Pt W Bt *aititenant,
" du
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2 4 15 duzpoin& du rencontre; Fyjetire lesdi-

T gwes'Fa, F B &-F c: lefquélles, parla

'c~ quatricine du premier, feront egales, fi

" nous' comparons les deux coftés A D&
oF,dutriangle s b F,auec les deuxs p
& p Fdu triangle® p ¥ : & puis les deux

- ae&xr dutriangles € 7, auecles deux.
" CE&E qumzmglc cEF. Partantreft

le centre du ccrclc cominc au parauant. -’ -

Maintenant foit A B c¥riangle oxygone. le divife comme ,
au parauant, les trois coftés-egalement ¢s

~ poindls D, ¥, H.&conjoins DE, D H, & E H.

- Sifera’ comme deflus ;D H cquxdz[%amc de

1" ac:8Ewequidiftanterde AB: & partant,
par ia vingneufieme du-premier, chacun
~/¢ desangles sp & cEH,; (craegal Alangle
A, & partatit aigu. Ayantdonc tire les per-
pendiculaires, p rde aB,& ¥ de a ¢;; qui {e rencontreront
dansle triangle a8 c, au pom&: r:foyent conjoindtes F &, .8,
& E.c, lefquelles, par Ja quatriéme du peemicry prife; detx fois,
feront egales, comme:cy detlus. Bartant; ¢omume deflys, . fc-—
rafe centre du cercle. ‘Ce qufaiou faire. ' 1 e ’
Maistoutes ces trois fagons reniennenta lapremiére : ﬁ;a—
uoir eft,que divifant egalément deux coftés dii tiiangle, & des
poinds dela divifion:tirant despesponticuldires; fe cantredw-
ccrclc fe:troune cﬁréamrﬁncomxcldefdanoggmrpmdmﬂaﬁes :

“Dely xrappcrt, quc lc tna;ngic,,qucl Iquxl fqm a\cc ‘priuvile-
g6, quxl peut ‘eftreinfcric dansle gc;clc,;& traceaufli A fentour
du cercle. (hland le mangle cﬁ dedans le ccrciesondlmfc les
coﬁcs quand ilefta a I’cntour, on dhuf[é les anglcs

‘Décefte mefmc propoﬁnon cﬁ tree l&methode dont les-

am(ﬁnsvﬁ:ut ST Ates G oy il .

T "ixer. Wae)‘de i par thods fomﬂ: domép, mo_yeﬁmmt qae lmhts

trois pamﬁs ne f e pes en dyoite l:gma ou ‘?; v ;
SR BRI Tl edog gt

Commc par exezfplex{byem 8,8, 84G. ss;mpdm&s dm—
nés: : lefqueis-prefiippefqns 63{5 ££n) oings prilignes droifes,.
qui

\4{7
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qui fermerit vn triangle: puis foit
.- diuisé egalemér lefpace quieft en-
- tre a & B : puis aufli lefpace qui e

# entre B & ¢ - En apres {oyent tirees

. des poin&s de ladivifion deux per-

pendlculanes , telles que font icy

bE&FG,qui sentrecopperont au
© ¢entre H. Ce qui fefait par le moyé
du cercle , comme nous auons de-
monftré en la vingtquatricme du

troifieme. ,
Corvefnize. i

sile tnangle elt orthogo ne, le ccntt e du cercle el
cheoitfur lemilieu du cofté opposé i langle droie : sil
eft amblygone le centretumbe hors du triangle:S'il eft
oxygore, il tumbe dedans. Que fi le centre tumbeau
miliey. du cofté, le manglc eft, orzbogone sil tumbe
deharsileft amblygone fi dedans, oxygone.

Ce qui cﬁ mamfeﬁe parcc quc nous auons defia monftré.

'PROBLEME s PROPOSITION VI
Defcrlre vn quarrc dans in cercle donnc.

s Smtilc c@rclc dorifié AB €D, ddquél le centte foxt P veux
infcrire vas quarré danstedic cetlele, 5 ¢ -
Ix:'me dcux d;ametrcs,qm sentrecéppcrom aan gles droxts
- an cenere E.Dcld}ucks ‘diamérres je conjoin
les' extremités avéc les quatre lignesa B,
B C,C D,& b4 lodip quea D effquarre,
e dl, 1 Cgr,,pag la. quarriesne dy p:cn;n;r lcs
.quatre coftes feront £gaux, veu _)#U
V “ba(‘cs de quam’: “Eottés éga’ux, q\Si
‘ 7. i 'du céntre A la cirbonfurence , & sqm»yc@&]-
tiennentles angles egaux qui font 3 ,Qr cft droit chacunides
quarce anglos A0 pik fa promicte pamsicicia irenticine:
dwtegificmo : puts quds fonxas dumicerclells tonques as € o

"3«.. N Z- ﬂ&
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eft quarré. Ce quil faloit faire.
Ceux qui tirent du centre forigine du quarré, ils continuce
de cofté & dautre )ufqucs a-la circonference les deux lignes -
quisentrecoppent 2 angles droits , & conjoignent les quatre
-bafes : puis difcourent par angles dcmxdrous Ce qui reuient
tout avn,

PROBLEME 7 PROPOSITION VII
Defcrire vn quarré i lentour dun c’e'rclc donné.

Soitdonné le cerclea s c D, duqucl le centre foit E. Entour
ledit cercle je veux deferire vn quarré,

Ic tire les deux diametres A c& BD, qui scntrecoppcnta
anglcs droits au centre £. Puis, par leur quatre exiremités a, B,
C, D, j¢ tire quatre pcrpendnculalrcc FG, G H, HK,X KF,quile
x viendront 4 rencontrer és q%atrc poincts

¥ a
F,G, H,K. Si feront, par la vingthui&ieme
du premier, ¥ ¢ & HK, equidiftantes entrel-

P -3 » les, & auffid A ¢, puis que B D tumbant fur
\ =~ )| icellesafesangles droits dun & daytte co-
K fté. De mefmes F k & G H f€ trouucront ¢-

¢ ¢ ® quidiftantesentr’elles &€ dBp. Parrant, par

la trentequatrieme dudit, prinfe deux fois, les quatre an glcs F,
G ,H,K,fe trouneront droits, puis quils font opposcs a des
droits. Et dautant que, par la mefme, fes deux lignes , ¥’ &
H K, font egales au digmecre A ¢ : pource que les quadrilateges
F ¢ & AH, fontde coftés equidiftans : & femblablement-anf
les deux.F x & G H, egales au diametre & b, elles feront toutes
egales entre elles, 3 caufe de Pegalité des diamerres. | Partant
auons nous dcfcnt le quarzé F 6 m x alentour diun ccrclc don-
né, comme nous lauions eogrepris. AN -

.~ PROBLEME 3§, PROPOSITION vuL -
Defcrire va cercle dans. vi quamz ‘denne.

SoitaBcple quarrc dou:mzc dans lcqual il fale dc&:m:g m
CCfClC. e R "fi" 5 3. oo

e dxmfeegdcmt fesqmm x:oﬁcs & poindds B+ ,
pms joﬁtw@ &'pacallclc.& egalo meﬁc&,g Bt a4 de.mge
ﬁnes

-
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A F_ - > fmesauﬂi je'tire F H parallele & egale aux

~. || eoftés a B & ¢ b, laquelle coppe GE au

‘ pom& K; lcqgcl je dis eftre le eentre ducer

¢ E ¥ cle,

\ : Car,parla trentequatncmc du premier,

/| les quatre demis diametres, K E,KF, K G, &

B ¢ xH,font egaux aux quatre demi coftésdu

quarré : & partant egavx entreux. Donques, par laneufieme

du troifieme , K eft le centre du cercle que nous voulions in-
farite, Ce que nous avions entrepris de faire,

PROBLEME 9, PROPOSITION IX.
Defcrire vn cercle d lentour dun quarré donné.

Soitascple quarre ¢ dongé, d l'entour duguel 11 fale dfcfcn-'
revn cercle.
Ietire les deux diametres A'c & B v, qui sentrecoppent au -
A . poin& E : & ce egalement, par la {ixieme.
du premier : car chacun des deux angles,
qui font i a, 8, ¢, b, font demidroits, par
la cinquieme & trentedeuxieme dudit.

» ” Partantk eft le centre du cercle que-nous
\ ‘ voulons circon{crire, Ce qufil faloit faire.
N\ En fuite de ces mutuelies inferiptions

<.

~ du cercle & du quarrc > Jay trouue: bon
d’a&yonﬁer cc vulg,aurcntheorcme.

Le anref deferse-atentony daum: :gnk eﬁ donbledu 'qwr?fqui
:ﬁwfm} dansledis cercle. :
' Koitle quarréaBc p defcried lcmour du cercle's F 6 H,du--
quel le centre foit k: & les poinéts de latrouchement foyent:
©a E 3 E,F;G;H.Ayinttiréles deux diamerres -
AN E b me:tmﬁvmdaﬁs‘ledn cercle;, par.
M Bxiemedua prefint’ ke quarté s po i, Te.
p dis queie qnarré ABCDeft doublcdu quar-
] l't' EPGH."
, - Gar puis que le coﬁe urdu p{us gtand
'3 gnatrc; eﬁ par a ttcntc yatricme du-pre--
, imoindse ¢ guatre: Ex queloquar--

z- 22 pés
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t¢ dudicFu,par la quarantefepticme du premier,eft double du
quatre duquel il eft djametre; Ig quarrc aufli de laditeas,
fcauoir 4 B ¢ D, fera double du fuarge £.Fc H, Ce quxl faloxt
monftrer. ,
Cegy fe pouuoit demonftrer. dautrcfagon comme parlc-
qualitc des triangles & dcs,quarres Jmais. nous nous fommes
contentés de gefte facile & congpend;pufcﬂcmonﬁrauon Ce
Theoreme napas. pﬁc daefs¢ par Englide , pegtgfire, pourge
quence qpamemc‘lu;rc ilne traicte que de Problemies; ptar
eftre aufl , parce, qual.,luy suit falu patler deja p:opg;nog ges
autres figures: combien quil ne saditraine pas a fuyure ceft or-
dre: car de peu de figukes a-il enfclgne le méyen comme elles
deuoyentdttre infericésai: ceicle les aneres il les paﬂ'c,cm-
tageliinfini: op hien, dcf,i:ougpe de cg faire par la difficulié-qui
y eft. Toutestois je nay point craint dele’ coucher icy, ppur
ce que fon vlage cﬁﬁotc frequenc, ;i . o T

" PROBLEME <10, PROPOSITION X.
Defcrue vn trlangle Ifofcele, duquel chacun des
amglcs, quifoncala b;[e ; [g;; do,uble de Iancrle qui fﬂ:
ala»pom&e.: ot ,

‘Soit prxﬁ a plaxhr la lxgnc AB, laquellc {oxt dlm[cc at pomé’t
,amﬁ que lenfexgne Fonzieme dy fecond, fgauoxr eft, que ce
qui prouient de A 8enBg{oit egalay; quarrc Ac,, Lets,pre-
nant A pour centre, {elon l'interualle de A B, je defcris le cer-
cle B mrg Belauquel, par }aprcmxcra de cequattishic; )ﬁrtom-
mode la lngne BD, qm {oit egale 2 A ¢ 1% puisjeconfRNSD A°
. &b c.Iedisque chacpn des angles
‘ ABD&:ADB duriangle s B D, cﬁ:
- doublc delangle a.

%\ - Premjeremeng il appcrta[fez,que
o4 letrianglecfy Uplcele; péxs qulcs
' /b 36z cofts, ag & A D, partentldu

centie; &ga;cg.pr,par la ctmquxc e
/. . du premier, les depx anglesaf D&
N v MM)B fpnteganx, Mamtgnanr par
S 34 s mswwm I BF SIS sl dcfm

~
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jecercle o ¢ A p autour du triangle A ¢ . Ecdautantquesp

ett.cgale a A c:cequi prouient dc ABenBc,eftegal au quarré-

& v & partants D touchele cerclc par la derniere du troifie-
me: &, par la trenteunieme dudxt,langlc ¢ D B,fera egal a lan-
glc alierne C A D. Ad;ou{’canc donc ¢ 4, angle commun, tout
langle B a fe trouucra egal aux depxangles cap,& cpa,
IVAis parla trr-ntcdeuxxcme du pxcmler, langle B c b eftegal
aulditsgaD&c DA, mtcncurs,opposes \Donqucs BcD fera
ggald-tgut 5D 8 pactant aufli audit aBp. Parrant, par la
fixieme du premxcr lalignec pferaegaleala Lxgnﬁ: 3D.:don-
ques auffiila ligne ¢ca. Et pource , par lacinquieme du | pre-
mier, langle ¢ o A fera egal a langle ca b, & partant. auﬂi a
langle c b B. Donquesl'angle e paclt doublc delangles a b:
& dumecfme auffi fera double I angle a B 0. Ce quil faloir fa;:g
o @ .24, . ArrENpIx de Champagne:
N . Pept eftre que quelcun voudia dire
que le cetcle A cp coppele cercle
B D E en quelque poinét de larc B b,
L & qml coppe aufli laligne B p: dou
vxcn,d,ra que-laligne 5 b nefera pas
. appliquee au cercle ac D, comme
... noys laffermons en la demonﬁta—
. tion, mais elle le coppera. i
Qu xls fe coppent donc, fi faire
fe; pcut & foic txree du ppm& Blalignes ¥, qui touchera lecer-
cleagp: pms COpjoignonsE A &. FD. Si [cra,par la trcmecm-
quicme du trox[;cme ce qpxpmpxcm de AB efizc,egalau
quagre deB#: & partant 35 ferp.egaled 8 5 : fique, parda cin-
quieme dy ptcmxer,lan glesyp feraegal alangle s p.r. Erdau
tantque, par la trepreypieme du rroificme ; langle Braclte-
gala langlc ADFalgerng :langles p F
., ferazplus. grand.que Pangle A D8, la
p%r&l&qwlc WULL gy 50 uahi M
o, -Ledit Cbaxppagnc i‘ﬁfpp;}d encor
Jau;ncmem Car, i d’aucpiyre.on dit,
que le.cercle a ¢ b coppelaligne s p,
o - & ne.cqppe pas toutestois 8 p ,arc du
i ,Jdusgmd cergle u%d lzpoppcgﬁ

s 3 faire
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o © - 'faire fe peut, ab poiné& B, Lors ce qui

. provicnt de Am ensc, feracgal ace

qui prouient de'd B enB H, par latren
p tecinquieme du troifieme,veu que BA
& B D, fortans toutes deuxdu poinét
B,tumbenti la feion du cercle. Ec
_pource que ce-qui prouient de A 8 en.
BC,cftegalau quarré dé sp: ce
R - prouientdeps en BH,feraaufliegal
au quarré v B, contre la feconde propofition du fecond.

Mais ceft en vain que Champagne miet cecy en-avant com-
me chofe doutcufe. Car en la demonftration on nafferme pas
ﬁ'ulcmcnt, que la: hgnc Bp touche le ccule ACD, maisonle
prouue. .

Mais ce quil adjoufte eft  noter, qec les deux: ccrdcs ‘A'CD*
&BDE scnttccoppent & que lecercle A cp coppedu cercle-
mpEvnarcegalilarcap:& que le cercle B b E coppe durcer--
cleacpvnarc cgalalarcn c.

La premiere partie fc void par-
cecy, que i le moindre ne coppe le
_plus grand,mais le rouche air poin& -
D; pai fonzieme du tro;ﬁcmc le-

" mefme ligne,a ﬁ;auou' €ira by pour— -
ce quen icelle.eft i¢ pentre du plus
grand, & cn jeclié 2ufhi ke poin&'de
" lartonchement: Ponqies; par-la
trentieme du rroifieme ; Tangle a ¢ bfera dinit : 8 par ka wrei-
zieme du prcrmcr,langlc p c pdroit: & 20t langic A8 D ‘droir, .
comme cftant egal i-pc8.. Cequi; pat la trentedtuxieine du
prcmxet nefe ‘peut fiire.
Partanc ils sentrecoppetont, a:fgau oir és Pmn&s P& E:
Miintenant je dis; que lircé:p du ptus grand,cft egald: lhrc g
D'B: & que larc-E-brdu petie eftegal 3 lircp.c:
Ie conjoins & a;E ¢; 8 E.D. Si feront egaux;par lavi "gtﬁxlc- -
- me du troificme; les qnatreangies DEC)CE AsE Al
vew que les arcs ¢ a & ¥ font eganx;pat Ia vingiicy
: du Denqncs, touchnglunhp& daublc delong
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partant egal i chacun des atigles a B 0,& A 0 . Et pource que

langle a E Deft egald langle-A D E ; par la cinquieme du pre-
mier, dautant que A b & a E fortent du centre : les deux angles
£ & p du triangle A £ p,feront egaux aux deuxangles p & 5 du
triangle A DB, & partant, par la trentedeuxieme du premier,
langle A delun feraaufli egal d 'angle a de l'autre. Donc, par
la vingtdeuxieme du troifieme, I'arc & o du plus grand, fera e-

gal al'arc b B : Et, par la mefing, larc £ b du plus petic, fera e- .

galilarcpc. Ce quil faloit prouuer,

“Ladeflus faut obféruer , quen tout criangle, tel queft icy -

A BD,langle de la poinéte (tel quelt icy langle a,) eft voe tier-
ce avec vne quinte d'une tierce du droit: fgavoir eft deyx quin
tes dirn droit,ou (plus brieucment)vne quinte de deux droits.
Et chacun des angles de’la bafe vautr deux quintes de deux

_droits, ou bien quatre quintes dun droit. Ce qui fe verra clai- -

rement fi lon diuife deux angles droits en cing parties. "Car
lors, au triangle, l'angle de la pointte fcra dune quinte,& cha-

cun des deux qui font i la bafé, fera de deux quintes.Mais ce-
fte diuifion dela ligne a B, telle qu'elle eft au poiné: c,fera ng--

mee par Euclide, en la trentieme du fixicme  Proportion fe-

lon lamoyenne & extreme raifon :attendu que A ceft moyen -

proportional entre.s ¢ & 5 4. En laquelle propottion le nom-

bre quinaire a la principale force. Car en toute quantité qui fe

divifeainfs, le quarre de la toute eftjoin&t auec le quasré dé'la

demie.Et ces deux ainf join&s,fqnt perpetuellement fe quinaﬁ

tuple du quarré de la demie. - Mais noustepeterans icy ceique

‘nous enavons diten lonzieme dufecond.  “Venillons diuifer :

8 comme nous propofons : Ie multiplie 8 par foymefme , pro-
uicnnent 6 4. le moltiplieaufli par foymefme fa moitié , 2 fca-

uoir quatre,tel queft 1a laligne pE ou £ B: prouiennent16.Ces |
6 4 & 1.6 joinés eafemble font 80", qui eft le. quintuple ders. -

Partantypout trouucr vatel triangle, il 4 efté befoing de dini-
fer ainfrialigne: &4 Ceft quy le quinaire domine. Or ce Pro-
bléme regarde I'mfcription du pentagone dans le cercle,com
me nous enfeignerafa fuyuantg Propofition. <

_‘Ecfaut prendrsigarde; que laligne A ceftle cofté du penta-

t .

gouc cquilarere,qudny

_ utinferire dans le cercle ac p.Ce qui
: fedemamfteeraainG, v oo Ted tei o
"SI R - Par
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Par la derniere conftru&tion il
. seft veu, que. les trois arcs a ¢, cp,
~& pE du moindre cercle, font e-
gaux. Etpuis quil fc void auffi par
la mefme, que les deuxlignes » b &
= a E fontegales: Jarc A5 feraavflie-
galdlarcAp, par la vingtfepticme
du troifieme: donques leurs moitiés.
feront auffi egales. Si donc nous di-
, uilons egalement Ak, toute la'cir-
conference A ¢ DE  fera divifee en cinq arcs cgaux. Defquels:
puis,que lesifouftendues;(ceft  dire les lignes qui-les fouften-
dend) font égales, pag.a vingthuitieme du mefme ,chacune:
d'iceiles'ferar coftedu pcntagone Ce quil faloit demonftrer,.
Et fcrsauflf 1a mefine a.c, le coté du decagone que nous vou-
lonsinfcrire dans le cercle B b £.Mais cecy appartientaux foy-
vantes demonttrations. - Bref,tout cecy depend des propor-
tions. Et pour dire franchvment noftre aduis dp rour ecft af:

faire..il faloit mcs;reles-l’mpqrteons deuant ¢ tra;éle '

Noos ad;on&cxom ey ce Probleme... - . L

B XE l}ﬁz.' & LU :
.Defcnre v, pmt,zgone eqmlam'e d" eq:mmgle [w qme drazte lz-

gm duﬂﬂt’e_)

Vsmlloms defcme v pentagonc eqm]atcm & cquxang]c
furia; hgnc dentigeadi i - R ARSI
. Par-ia vingsuoifjcme & trentcdcuxxcmc du _prenfierje:
drcﬁe fur lamgnﬁ a Bl?mmmngle Jofeclea » ¢ 1el.que le pro-

SO 17¢ ‘wg pofe icy cefte dixieme.: tal , dis-je, .

N T queles deux angles.c 4B & CFA,

. qui font fuslabafe a n;foyc:nncgaux

raux deux quenens duons mainte-
-nant deferirs: fcanoirefb chacun-de!
-degwiquintesdesdenx droits ;& 65"

77 ‘angle di ‘la poinéte} dune quintel

"+ En aptes je diuife langle: o cgale-

W) - ‘ment, en tirarif lajigne g9, furle
Tienuol Sy . 1ppoinét 4 :je fay Bngleesdio egald.
lan glc Acp,en tlrantla ligne a b, qui vnennamnnémmrw
a1l
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‘au-poin@ p: & ce dans le triangle A B c:car ¢ p prolongee tum-
bera fur la: baFCA B; &A D tumbcroxt auffi fur le cofté Bc. Lors

je comjoins b 8.

Etpource quau tnanglc a ¢ pylesdeuxanglesa& ¢ fonte-
gaux, les deux coftés A » & ¢ b, par la fixieme du premier, fe-
ront egaux, Derechef, pource que les deux coftésc s & cp du
triangle ¢ B.p, {ont egaux aux deux coftés ¢ a & ¢ b, du trian-

- gleaco, &langlecde cc{tuy ¢y egal a langle ¢ de ceftuy-la:

pas la quatrieme du premier,la bafe v » fesa cgalc ajabalep a,
& par confequent 2 la ligne:n c. Donques, parla neufieme du
troifieme,b fera le centre.du cercle: Maintenant foit defcritle.
cercle#sE ¢ . Or ¢ft Jangle a p B double de langle a ¢ p,par: .

Ja dixneufieme du troifieme. Donqucs langle & p B fait deux

quintes de deux droits : ou bien ‘'vne quinte de quatre droits,
Puis donc quc Fefpace , qui eft autour du centre b, eftegala
quatre-angles droits, fans, doute ceft. cfpacc fe dmxfcra en-

' cmq angles egaux audit A b B, {gauoir ¢ften cinq quintes ,en

tirant les lxoncs DEXDEF lchucllcs,auec DA,DB&D ¢,diftin-

, gucromt legahtc duinaire. Ayant doncconj jointes A F,F C, CE,.

& & B,lercitiligne A 8 E cF fera vn pentagone equilatere , par

1aloy du ¢entre & dela circonference,y employant la quatrie-

me Propoﬁnon du premier; 1l {era aufli equiangle,par la qua-
trieme & cinquieme dudir,puis que les cingangles,a, B, &, c,F,
Bt divisés endix partics.egales. Quieft ce quil faloit faire.

- De Bouuelles a jugége Probleme eftre difficile , dautant
qulil auoit efté obmis par Euclide. Mais quiconque pefcra ce-
fic noftre dcmonﬂ'ra;mn. il iuy fera’ aisé de dreffer fur vne li-

.gne donnee,les. ﬁg:utes dchacllcs linfeription eft demontfiree.

OYﬂptes.; e
PROB’LEME Ty PKOPOSITXON X1,

Defcmc vi pemagm:e equilatere- & equlangle:
dans vnxcrcledscunc. o -

~

Sou: AB ole ccrde dbnne, dans lcqucl 11 fale mﬁ:m:e va
mrgagonc cqua:er{q 8; equiangle. .
Soitformé pEF mgqglc rfofccle telquele prefcnt la- pre~ ‘

cedenge. Pxopoﬁmn‘g,, #,dans le cercle.donné foit inferit le
S A tiang;
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tridngle 4 B ¢ equidgle audit per,
pitla feconde do prefent :'3 f¢a-

- uoir que chacun des deax angles
B & c {oit double de I'angle a, qui
cftala poin&e. ledinife chacun
. diiceux anglcs egalement, tirant

- " les lignes 3¢ & cH dc cofté &"

d'autre, julqui la citconferénce. -~ - |
Si fera tout le cercle diuif€ en cmq arcsés poih&s AsH; B, c,

G: lchuels arcs feront'egaux par la vmgtcmqmcmc du troifie-
me, i caufe de legalice des cinq angles qui tumbent en iceux:
dchucls les quacre font & la bafe du triangle A Bc:8&le cin-
quieme et dla poin@e a.  Conjoignantdenca s, #is, ¢, &

- G cle pentagone A H B € G,infcrit dans le cetcle, feraequilate-

re, parla vmgrhm&xcmc du'eroifieme , a caufe de lcgalne des
arcs que les cinq coftés {ouftendent : & il fera anfli equiangle,
parlav mgtﬁxxemc dudit:4 caufe que lés cinqarcs A B, HC,B G,
ca, & c'g,clquelslés angles defdits pentagones tumbent; font
egaux, vea que leur¢ moitiés font cgalcs E’t afmﬁ fera vréyc Ia
Propoﬁtlon ‘ ¥
Autrement.- Ayant conﬁrmt‘le mang}c DE ﬁr de la forme
porteeenla precedente Propofition, {oitx le centre dudic cé&
cle proposé a 8 ¢: & fur ledit centre foit forme langle Bk c,e-
gala fun des angles £ ou'r,du triangle o £ F. Puis {oit conjoin-
ée 5 c. le dis que ladite 8 c eft le cofté du pentagone.
‘Ie divife langlc x eoa*lement en tirant e diamérre a K2:
= S - ‘puis je conjoins s & & A Ox ap-
—eEssrn 0 pertdil opar In dixdefiethe du
‘\ : troifieme, que | anglc k"eft:-dou-
ble de tout langlc A, };Donc tout
langle aeft egald l'angle b, du-
\ quelTangle k ot e doutte! E
¥ pource.quedd: trianglea.n s fos
* _deux angles & & B font cgailx,par
lacinquieme du prcmxer tcdr'K'a &K #lottentdu centfe: par
1} trentedeuxieme dudit langle BKL fera' double 444f%hn des
angl‘és K a'B & k'8 A,I’cktericur & Pidter’x'e’uf.E’t‘ . }i‘:fﬁéfmc rai-
; eS'k AC &
K CA.

[on, Panglc cK L fcrﬁ dotiBle 3 ¢hacusl dé
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x-¢ A. Puisdonc que les dewx angles qui font 3 x font egaux,
lesdeux angles A& B du triangle A Bk, feront mutuellement
egaux aux deux angles A & ¢ du'triangle A ¢ x: & partant, par
la vingtfixieme du premier, les deux bafes A 5 & a c feronte-
gales : & le eriangle a B ¢ feraifofcele. Er puis que tout l'angle
acftegalalanglep, lesdevxaurresangles, apc & a ¢ 3, par
la treatedeuxieme du premier , feront egaux avx.deux autres
E § F : &; par confequent, e triangle A B c equiangle au trian-
gle pz¥. Erainfi procedera la demontftration comme nous
fortans de la drefler, prefoppofant toutesfois les deux lignes,
BG&CH..

Nous auons adjoufté cefte demonftration, pour monftrer
que le moyen d'infcrire les figures dans les cercles, depend du
centre & du diamerre. A'fin anfli que nous entendiffions, que
les deux angles qui fontdx,dutrianglesck, & quife repo-
fentfur le centre,lont congnus. Ce que toutesfois de Bouuel-
lesne penfe pas,quand il parle de ’hepragone. Mais a la mien-
ne volonté,que l'inuention de 'heptagone fuft aufli aifee, coin
me il et gertain quelefdits angles font congnus. »

[cy eft plaifant & aggréable, de confiderér la varieté des tri-
angles: Car chacundes.angles qui fonr a A, vaut yne cinquie-
me dun-droit, detr-fore le cofté du decagoné.quon veut inferi-
re audit eercle : comme il {e void , prefuppofantleslignes s L
&rc. Catlarcsceft diuisé en deux parties egales au poin&
1 pat la vingtcinquieme du troificme. .

Derinlcriprion di triangle equilateré eftcongou Phexago
ne: X ainfi toufiours dunombie fimple des coftés,fe.congnoift
le double : comine du quarré foogane: de lo&ogone le fei~

‘zangle, &ainfi contjnucllement aux autres. Voire mefmes de-
cefte noftre demonftration fe congnoift incontinent la cir-
confcription duipestagone:commeil apparoiftra en la pro--
pofuisnfuynantei. s sy o o

Nous pourrons encor astreihent diverfificr linfctiption du -
pentagens. Soit Je ceréle 43 ¢ que nous- fortons de defcrire:

. & que le mefmegriangle p & F demeure. ke tire,par la.feizieme -
du troificme, Ja ligne a4 a-8°qui touche le cercle : & au poin& -
aje forme langle M a 3yegal d Tun des angles Eou v , (lequel
on yoid bien cilre mokndse dbin droir) tirant}a ligne A 3, qui-

IR ) ' . C A

F A C Op: :
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coppe la circonference au poin& 8. Derechef, audit poind 4;
je drefle l'anglenac, egal‘audit MAB, €en titant,laiigne.‘a c
qui coppe la circonference au poin& c. Et conjoins s c. de-dis
que ledit s c eft le cofté du pentagone. Ce qui'fe'void aifemér,
en diuifant 'arc A B egalement au poin& u,8¢ tirant les lignes
A &s H:divifant aufli egalement larc A c au poin@ 6, &-ti-
rantles lignes A ¢ & c 6. Carprenaac le quadrangle A s ¢ g, il
appert pat la crenteunieme du troifieme s que fangle s 5 c gt
_ - egal-a langle WA ¢ alrerne, &
partantaufsi i Fangle £, Sembla-
» blement, prenant le quadrangle
AcBH,langle Acs feraegal i -
-~ langle M aBalterne, & parrant
_aofhialangler. Ecpource, parla
FTTTTF wentedeuxieme du premier , le
) trianglea B ¢, fera equiangle au
triangle D E F; comme au parauant : & la demonftration fuy-
ura comme cy deffus. , S
Mais aufli, en conftituant 'angle B 4 lacizconference, qui
foic triple de langle p, & tirantdes liges & H8B-H whaoune
deldites a# & B H fera.colté.du pentagone: comme le cons
gnoiftront ceux qui’ voudroent ‘difcourir 'par: lacomparaifon
des anglés. Car en la premicre fagom, les deux:angless & c du
pentagone en la circonference, fe divifent en trois dngles e-
gaux:chacun defquels eft egal 3 fangle ». - Or noxpolons nous
pas par lemenu ces demonftrations, 3 i deftre;plus briefs:ce
nous eft affez, fi les ayans aucunementesbauchees; nous los
laiffons examiner aux efcholiers par les mefimes argdmenes
uelesautres. Car en cefte infcriprion de figures;feprefente
vo champ filarge de {peculatis, que o€ ne feroit jamais faid;
qui voudroit efplucher le tout par le menu. ;Er combien quau
commencement, auec Champagne, nous eftimions que ctey
neftdic pas grandement-profficable, fieft-ce quapges adoir
cfpluché plus artentivemér  quoy rédaic cbfte tantveigleedy
artificielle conftitation, nous auons iz vetité crouucy quece .
neft pas en vain quon a cren, que les figures font d’ausdnrplus
patfaies , quelles approchent de plus pres de Jacomipofition
ducescle, Ceftechofa donc cflansimsinspodsants ; quauere
: ~ : qui

s LY
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qui foit en I'ccuure Geometrique, comme.nous le ferons quel- -
que jour voir en vir trai&é particulier, il plaift 3 ce founerain
Geometre de-benir lesinuentions que nous recherchons cha-
quejourenfa Geometric. Car de cefte matiere fe produitvp
nouucl ouyrdge, & auquel on.n’a point pensc jufquesicy.
~ PROBLEME 1, PROPOSITION XIL
Defcrire vn pentagone cqqilatcre & equiangl’e , 2
lentour ditn cercle donné.

' S;oi‘i:’ le cercle A B'c , (quiaytF pour centre, ) 4 lentour du-
quel cercle il fale circonfcrire_vn pentagone equilatere & e-
quiangle. ' v

Par I'antecedente je diuife toute la circonference en cing

pattics egales ,és pointts A, D, B, ¢, B : & du centre F jetire les
cing lignes F A, ¥ b,F B,.E C, & E E: aufquelles de cofté & d'au-

tre je tire cinq perpendicuylaires: lefquelles. (e-joindront és

poinds G, H,K, L, M, & toucheront le cercle, parlecorrelairg
de la quinzieme du troifieme. Lors je tire du cétre aux poinéts
deleur rencontre ,les lignes F6, FH, F X, FL, FM. Et pource
que G A & 6 p ,fortans dun mefme poin&, toychent le cercle

elles ferons ggales, par ce que nous agons demonftré 31a tren-
teginquicme du troifieme,. & par mefmeraifon H p fera egalg
a H.B,,&LKB ax c: & ainfi desautres,, Et pource que les cing
arcs 4 D, D B, B C,CE, & E Afontegaux, auff, parla vingthixic-
me-du troifieme,lescing angles qui font au centre,A F p,D F B,
BEC, CFE, &EF A, [eroptegaux. Et d’aurant que les deux co-

fi¢s.a ¢, & F A, dusriangle F G A ,fongegauxaux deuk pc &

¥ ndu triangle k¢ b, & lc cofté ¢ F cgmmun, leurs deux an-

. .~ . gles qui fonta F, par la huiGieme du
- premier, ferong€gaux entreux,comme
> -aufli lesdeux angles quifont d 6 feront

v _.,lqﬁ}zcga;mg gg&r,’c_px; ‘Semblablement,
o .. lasdsux angles qui font 3 ¥, des trian-
%41 ™ ghea DE H & H.EB (erdr agaumgnireux:

M- - &lesdeuy qui fonr 3-8 auffi.egaux en-
~ i, wyoux--Etainfi chacun des frojsantres
. wiangles:B¥ & & PBEEF A fora cgaler
' . A 3 ment

-
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o -~ment divisé par les lignes Fx,FL, &
A Bl M fi feront egaux les-dik angles qui
« -~ fontaqcentre, Puisdoncquelesdeux
¥ angles A& F du triangle G A ¥, fonte-
gaux aux deux angles a & ¥ du triangle-
T MAF,&quele colte AF eft commun:.
'angle ¢ de uu,(par la vingtfixieme du
premier, ) fera egal a langle M de lau-
te: & le cofté 6 A, egal aucofté a M.
Par mefmeraifon, langle ¢ dutriangle gD, fera egal a l'an--
gle ndu triangle b F H: & le cofté 6 D cgalau colté pH.  Puis
donc que ¢ Aeft lamoitiéde ¢ M, & 6 b la moitiéde GH: &
que G A & ¢ p fant egaux : par la netion de lefprit, ¢ Mm&e H,.
qui font leurs doubles, feront aufli egaux. = - :

Nous prouuerons femblablement, que 6 M, M'L; L K, & K H; .
fontegaux. Partant le penragone c-Hk L M ferd equilatere:.
Mai, iteft aufli equiangte : Car, puis que les deux angles qui-
font a6, ent eft¢ prounés egaux, & lesdeux qui font amaufli-
egaux : & le demi g egal au demim : four 6 feraegal dtput M.
Et par me(ine raifon les autres angles dudit: pentagone fevont:
prounés egavxCeqil faloicfaire: « - i . o

‘Autrement, par les pardlléles ' Dans le cercte & B.c, duquel-
lecentre eft ¥, infcris-le pentigone equilitere & cquiangle.
ABCDE,commelenfeigne la precedente: par ies 6ihq angles:
duquekje tire ducentre 4 fa citconferencedes cinglignes, F g, .

P P H,FKF L, & BM. Or confte-ilyquedes .
PARE “-elnqangles ,quifehtai centre F 5 font:
w €Bauvx, veu que 16606 A®s desicing triafi-
N
S

auffi egales: 1l confte aufl, quelescing:

“angles du-pentagone , quifont a la cir--

Ve A «cenference ,font divises en dix angles-

NN egeX par la quatricme du premier. le-

s st aire idoncventrne fes deux lignes, Fe &
ralaligne i, parallelesu cofté iy & qui touche le cercle.
& ¢, fuyudnt ¢ ‘que hous auonsentkigné for fa feizieme du-
troifieme : 8¢ je vircauffi parcilles & icelle, HK, K iy &5 L M, pa--
ralléles aux cofésBic, e BE BB . TF ' Ee
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Et pource que F ¢ tumbe furdeirx pacalleles a3 & ¢ H, les
deux angles FGH & F H G, feront mutucllement egaux aux
deuxraB &FBA,parla feconde partie"dc la vingtneufieme
du premier : & partant egaux auffientreux. Donques, parla
fixieme du premier; les deux lignes , ¥ 6 & F.H, feront egales.
Par mefine raifon les deux angles,F H X & Fx H,feront mutuel-
lement egatix aux deuxr ¢ H & PH:@:8F K egaled FH : & par-
tant auffi 4 F 6. Puis doc que les.angles qui fonta F font egaux,
par ia quatrierne du premier,la bafe Hix fera egale 4 la bafe 1.
De mefmies {e prouuera- il, que les troislignes, X, FL , & F M,
fontegales aux deux F ¢ & F H: & aufsiles deuxbales, x1, &
L M; egales aux deux ¢ H& HK : &lesangles quelles font apec
ledites rx, ¥ L, & F M, egaux aufsi .entreux. Maintenantie
‘eonjoins la cinquieme ligne M 6 : qui: fera ggale; aux- quasre
‘premietes, par ladite quatrieme du premier : veu que les deux
lignes, £.c & F M, {ont protiuces egales : & qué 'angle s Fmeft
egala chacunides angles quifonga¥. Cefte-cy aufsi touche le
.cercle :cat a N, poin& de latrouchement de ladite L M auvecle
cercle, jetire laligner N, Or confle-il, par la dix{eptieme du
troifieme,que 'un & lautre angle, quicft  n,eft droit.Partant,
-veu que langle 1, du wiangle 1w, eftegal alangle M, du tri-
- angle F M N:& quelangle ~ de lun;eft egal alangle n de lautre:
+& F'N commun 2 tous les deux: par la vingtfixieme du pre-
*frder , N L fera-egale & N M;: &par aindi L Mrfera divifeecgale-
merft a poiné N. Et pouree que les.cmois coftes du riangle
-£.c'pfont egaux duX trois coftés dutrianglolmm e, hingler.de
Yun;par la hui@ieme du premier, feraegal fdangle » dedantre:
‘8 partant, par ld treizieme dudiv, lun & Fautre fera droit. Puis
~donc que les deux angles F M e, & F 2 M,du triangle & M2, font
‘eganxaux deux angles F M & FavMi,wduariangle rovon - 8ele
-cofté P M commun a-tous deux; F pfera cgale A€ N: - Mais FN
Afore dui centre 3la circanference:rn donc foreira asfh du cen-
-tre & la circonference: Puib doné aufli, ‘quie m c eft perpendicn-
~ -lairea Fr:parle cottelaire de la quinziemedi troifiemeclie
*touchera le cercle. Pagrant ¢ 5.k 1M ypenjagone tracéa len-
+ tour du cercle, féra equilatere: comme'il anulﬁ:eﬁ:épmqué e-
* quiangle, par Tegalité des thoitigs,ainti:quil I¢ faloic faire. -
- 'Otyencor queesfertdemongiration fomplo eflye:prolixes fi
(AR - _ cﬁ
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eft-ce que dc plcm bbozcbelle {e manifefte. .
" PROBLEME 1 PROPOSITION “XIIL

Defcrire vi cercle dans vn pcntagone donnc equi-
Iatcre & equlang{e.

Soxt ABCDE]e pcmagoﬂc donnc cqmlatcrc & cqmanglc, .
danslequelil-fale deferire vn cercle.
le divife egalement les deux angles’, qui aboutiffent 3 avyn
des coftés dudit pentagone; comme nous dirions A& E, & ce
en tirant les lignes a ¥ &5 7 : lefquelles & rencontreront dans:
le pentagone ay pom& F. Duqucl poind& 2 vn chaeun des co-
ftes du pentagone, je tire cing pcrpcndxculmrcs. FG,FH,FK,
FL,FM. Puls 4B &Dp,lesdeux angles prochains de.cofté &
* »dautre, jetire FB,& F D. Et pource que
- lesdeuxangles,a & v, du tridgle A ¥ M,
- fonregaux avx deux.angles a ‘& ¢,du
:ymmgje AEG:&lecofté A ¥ commun:
: deofté:r m, parlavingifixieme d pre-
4 m»cr,ﬁ:ra egal ara. Et fémbiabk:mem, ‘
“parla mefme , L feraegale AF 5 pre-
nans les deux. triangles EPL& EF M.
o : Dercchef puis que les deux coftés A n
& AR, du mangle A®IF, font egaux aux deux, coftés AR &
KF, du triangle v & & Tangle a-de Tun egal & Fangle &
-delautrc Vanglo a» 7, par la quasrieme du premier, fera cgal-
atangle a 8 7. Eupeurce que tonc s eft egala tow £, & que g
eft diuisé egalement: B aufli fera diuisé egalcmen; Par niefme:
raifon on prouuera que tout B a cfté divisé egalement, en pre--
nantles.triangless AF& E b F. Puis donc que les deux angles .
-G & B, du triangle 6.# B, font egaux aux devx angles 5 & B, du
trian glc H F B, & lecofté r B commun, F H, par lavmgtﬁxnemc
du premier fera egaled .6, Tout de mefmes f¢ provuerd que
Fx cft egalead ri,enprenantles triangles L F & K F p. - Puis
- donc que les cing lignes, 6, FH, FK,§1, & F M, font cgalcs F
ferale centre duicericle spar la ncuficme du trmﬁup;c. ‘Lequel:
cercle-deferic felon lalongucur defdites hgpcs,,;muchera les-
' coﬁes .dupentagone , pat hpnemmxemd&h qmnmcr;; :
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duntroifieme. Ce quil faloit faire. :

Au commencement de la conftruttion, Champagtie mon-
ﬁrc, que les lignes o ¥ & & ¥ ; dinifans les deux angles A &£, fe
rencontrent dans le pentagone : mais celd eftoit ja tout claxr
par la compofitioa de la precedente : enlaquelle r ¢ & F 1, qui
aboutiffoyent au centre F , eftoyent prouuees egales: car de
femblables conftru&ions fe recueillent les correlaires. Ce qui
{e peut clairement voir,tant par la: premiere & quinzieme du
troifieme , que bien toft parla quinziemé du prefent, & affez
dautres propofitions. Comme auffi de cefte cyil senfuit, voi-
te de lantecedente, que Jes lignes perpendiculaires, tirees du
milicu des coftés du pentagone,pafleront par lc centre du cer-
cle, & diuiferonc egalement les angles opposés. Comme en-
ceft endroit laligne 4 x, partira egalement langle A & le cofte
c b+ & les autres lignes en la mefme fagon Ce qul scnfcxgnc-
ra.comme senfuic: -

Liefpace qui eft i fentour du centre F, eft egal i quatre an-
gles droits, qui font divisésen dix anglcs egaux, par les dix li-
gnes qui saflemblent A r. Donques’ les cinqangles, AFM,MF L,
L FL, LFBy& DT K, lont egavx 2 deux droits. Partant, parla
quatorzieme du premier, A ¥ & F K ne {ont quune fevle ligne.
La mefme e preuue fe fcra des autres hgnes Etcecy eft perpe-
tuel en toutesﬁgurcs cquilateres , qm font compolees de co-
Resi :mpers ,

_PROBLEME 15, PROPOSITION XIIIL
Défcme ~vn cerde 3 lentour dun pentagone donnc

eguﬁatcrc& cqmang{e

" Soie donné le Pehtagone ABCDE e-

o Quilatere & equiangle , a lemourduqucl

ﬂhfak dsfctl;cmcctclc,, G

43 ledivifeles desx anglesa & en: Jeux
: mome»s cgajes en tirang lc& hgx;cs AF8&
ulw,qmlé ECNCONIICIONL. daps le penta-
SR = _ gPne, au ppintt F, comme nous :auons -
“in SR )a::omac oy deuant, . Pajs dudic poin& ¥
mm angles jesirelos lignesF ay# 0y, & #p.  Et pource.
B: qye.

..9
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que les deux’coftés u k& & B, dutriangle
"4 BFyfonseganx aux deux coftés aF &
AE,di triangle a g ¥, & langle a de lun
cgat 2 fangle & de lautre:par la quatricme
du premier,Fa fera egalare: & langle
asregal alangle A & F: & puis que tout
Beftegal 3 tout £,8 fe trovucra divisé par
Co - la mqitié : & par mefmeraifon chacun
des angles c & p aufli divisé par la moitié. Partang, les cinq li-
nes, F asF 8, F C, F D, F &, feront egales. Dongques, par la neu-
fieme du troifieme, F fera le centre du cercle que nous voulons
defcrire d lentour du’ pentagone; - Qui eft ce que nous vou- .
lions faire.) .. - S e e -

PROBLEME i,  PROPOSITION XV.
Dans va cercle donné defcrire vn hexagonc equﬂa-
tere & equiangle. : 5

SoitaBcple cercle donné,duquel le centre foit & : dans lc;
guel cercle nous voulions.defcrire va hexagone equilatere.&
equiangle, R T e e

le tire lediametre AEc: & felon lalon-
gueur du demidiametre E ¢, jedelcrile cer-
¢ cle £BD,qui coppe le premier és deux poinds
B & p,defquels,par le centre &;je tire les denx -
diametres B B ¢ & D5 ¥, - Pufsje conjoin les
7\ extremités des trois diametres awee 163 fix
lignes AF,¥B,B C,¢D,D G, & GaJedisqug
I'hexagone a F 3 ¢ » G'eft tel que nous lauons
proposé. | -

© T4 -« Qary parle contenu en la premiere Pro-.
pofition du grcmiér'; les deux triangles’s = c & c £ p ferontc-
quilateres, &; par la cinguicte-dudit; leront aufli equiangles. -
Dongues les deux anglés’ st ¢ & ¢ Eb , duec quelqye troille-

" me, qui leor foit egal ; front:, parfa trentedeuxierhe dydit,
deux angles droits : veu qué chacun diceux eft la ticsee partic
de deux.droits. Erpourceique lefdits 55 c & c 5.ps3ucclan-
gle o 5 ¢ font deukdraies, pir aitreiziemc dad® 8 6 k:rla: '
B _‘ . M ‘ - ) g a B

A
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gal i chacun dicewxs Dongues les fix angles,qui font a g, font
egaux: &;pat gzorifeqéﬁn%t';fesiﬁxén:‘srau{ﬁ quils comprennent,
font egaux , par la vingrcinquieme du troifieme : & les fix li-
gnes , qui les foutendent, fone aufli egales, par la vingthui-
&ieme dudit.L’hexagone donceft equilarere. Mais il fera auf-
fi equiangle , par la vingtfixieme dudit : pource que les arcs,’
quiils regardenc,font ¢gaux : {ganoireft chacun la fixieme par-
tie de Ja eirconfererice. Qui efb ce-que'nous avions entrepris,.

Autrement. Veuillons defcrire vo hexagone equilatére &
equiangle, dans le cercle A B¢ b &, duque! le centre eft 7.
Du centre F je tite le demidiametre F A.Puis,du poinét a,par

lapremiere du prefent,jaccommode la ligne a B,qui foit egale

audit demidiametre : laquelle je dis cftre l¢ cofté de 'hexago--
ne equilatere & equiangle..

% % - ' leconjoinssB. Etdautantqueaseft
: \ egaleara:elle feraaufliegale aFs. Don:
At » ques le riangle A FB feracquilatere : &,.

QJU par la cinquieme du premier, .auffi equi-
2 angle. En apres, {urle.centre F , je forme-
¥ langle B ¥ ¢, qui [oit egal dlangle a F B,0u:
' " bien-alangle ¥ 8:4; (tourrewient dve,)en
tirant la'ligne F ¢ : & conjoins Bc. ::Evpourceque Arneft la-
tierce partic de deux droits:, patila cinquieme & trentedevx--
jeme du premier:s Fc fera-aufh la sierce partie de deux droits. .
Partant les deux autres; ¥ 8¢, &F c.B,veu quils fonregaux, par
la cinguieme du premier, feront auvfli deux.tierces-de deux -
droits, parlatrentedevzieme dudie:. - o
. - ©ubien, par.la quatrieme du premier; veu'que langles ¥ ¢
eftegal 3 langle F B a , & que lesdeux coftés, FB & Fc, font e-
gaux aux. deux coftes o B & BF:labafe B fera egale dla bafe
BF, & partant.aufli dladite F c. Le wriangle donc Fs ¢ eft equi--
latere &.eguiangte.. En apres, je conftitne langle c ¥ b, egala’
chacundes anglesquilont Ar,en tirantda ligne Fo: & con-
joins ¢ p. Si fera ,par ce que nous auons ja deduit, le triangle:
tc b equilatere 82equiangle. - Evpuis que les trois-angles; qui
fontdr, {ont egmm 2 deux droits, (car chacun dicevx:cft la:
ticroe partic de demxidroits,. ) ipar k2 quatorzieme du premier, .

- AD ne fera quitne feule ligne,& pastant le diametre du cescle, .
. B.

2~ - Laatre
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. Lautre demicercle a D, fe.digifera en
- autant departies egales , quaefté. diyisé
ABCD, & comprendra autanc. d'egales
» fouftendues. ‘Etdonques aBeft Je cofté
de I'hexagone equilatere , que nous vou-
* lons infcrire dans le cercle: &lequelfera
g anflt cqmanglc car la, moiti¢ de tout s,
; cft cgalc 4 la moitié de tant ¢. Ce quil fa-
loit faire. . SETS
Puis donc que du centre F nows, wons tiré la perpendiculai-
re FE,& conjoint B & & ¢ & : & formé le triangle 8 E c:.duquel
langle E, quieft 4 la poincte, eft la fixicme partic de deux
droits , par la dixneufieme du troifieme. Car fangles rc et
double duditangle £ : & chacun des amglcs delabale ,EBCc &
£ ¢ Byeft double fefciiple, ou double fefquiautre, audit angle k.
Ec ctfticy la methode da touner le cotté de 'hexagone. Don
ques, les deux demonftrations cy detlus font compcndxaxtcs
, L’hexagone fe pouuoic auffy infcrire, par le moyen du trian
gle equilatere mfcnt drmﬁmt egalemcnt chacun dcs trois
CS. . I Ay :
arJMsufs efclasciffons 3 ce mup ce trzn&e d’infcrire les ﬁgurcs
Toutes figures; q:m{ font de coftés i impets, s'inferiuent dans
le cercle,par le moyen des wiangles ifolceles, defquels chacun
des deux angles qui font & la bafe , fony multiples de celuy qui
eft 2la pointte, ceft a dire,, le contiennent pluﬁcurs fois. Le
triangiédonc equilatere. (quicftle premier des coflés impers,
& parrant a tant de privileges) sexplique de foymefmes:ayant
celadé fanire par laquelle it et defigné. Caren dreflandvo
riangle Hoféeled la tirconferen cc.qucpucl les deux:angles,qui
font il bafe,{ayent egaux d.celuy qui afka la’ pmnﬁc( or legad
eft le muldplicatear de faymefine,comme I'Vnité,): Jadite bafe
feratle cofté du rriangle equilavere wgue hous voulgns infcrisel
dansleceralet Er ainda: laqurlaxcrc sfe'confidere. comme Lifd-
ﬁeje SRS I L S TR TN PR T DI R T PR LA ST A
Le pepragonriquieft le lbcohd:dcszmpotﬁ e uomwpll' l¢
moycwdu wiangte x&:fi:cic,daqncl chaqueangle delibafecht
double de celuy qui-oft 1 la pointe: ¢ dmmmnﬂmn&dc-
mon(hmmlnnaﬂcmc,dnma&gwg nglabuskanthep o }:’ :
5 h.&bJ - £« .

i
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Ec lhcptagone, par le triangle ilofcele, duqucl chacun des
angles qui eft A la bafe, cft wiple de celuy qui eft 4 la poingte,.
Et lennagone ou neufangle , quand chacun defdits angles eft
quadruple: & lfonzangle quand chacun defdits angles eft quin
tuple: & le treizangle quand chacon defdits angleseft fextu-
plea celuy qui eft 4 ia poinéte:& ainfide fuite.

Les figures equilateres , & de coftés pers , s’infcrivent, aufli
au cercle  pat le moyen du triangle Hofcele , duguel les angles
qui fonta la bafe font mulnplcs & demi de celuy quieft dla
poincte. ? .

Comme le quarre (premlcr des coftés pers, & qui, pour cd—
fte caule,a tant de prinileges,) s “inferic au cercle par le moyen
du tsiangle xfo(celc,anfcm aufli dans le cercle, duquel chacua
des angles qui font a labafe , vaut vne fois & demie celuy qui
elt a la poincte: Mais,pour abbreges,Euclide Iz autremeps éne
fcx ¢ en lafixieme du prefent. L'hexagone, feconddes pers,
a lalde de l'ifofcele, duqucl chaqueangle delabafe vaut deux
fois & demi celuy qui eft d la pointe. Pour lo&togone, trois
fois & demi. Pour le decagonc, quatre fois & demi : & dinfi de
fuice, pour les figures de coftés pers.  Et fur cefle matiefe fe.
trevuent infinies meditations. .

Mais les figures de coftés impers , font dautant plus malai’
feesad congnoiftre, que plufieurs d'icelles {e reprefentent par
nombres premiers:quels font 3,§,7,13,17, & fcmblables Mais
de cecy nous en patlerons plus amplement vne autre foxs,
comme nous lauons promis €y deuant. T outesfois nous auons
trouué bon den dire ce que nous en auons dit, en traitant de
r hcxagonc qui eft fort facile A entendre,8 quiduffi eft rcpqc-
fenté par le fenaire, qui eft lc premicr des parfax&s

I’
£

- oawefaize. T
Le cofté de lhcmgone mﬁm dans le cercle,eﬁ egal
au dcmi‘dfametr‘e dﬂ Cﬂ}_'fle ' ' 3307 v

N ANPY BETERN ST TS FER S S A

Cecy appen: aﬂEz pm: hme 8 Jancre ‘demonfiration: nos

tamment par lafecande , qui'cmaploye le wiangle eqmlaterca
duguel les coftés funs demidiamerres. . TG EGOT R

Ghampagm admmﬂz@m Mpessdﬁdea
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frire vn hexagone equilarere & equiangle 3 lentour d'un cer-
cle,ny vn cercle dedans ou dehors Phexagone : : pource quil a
eftimé que ce luy eftoit aflez dapoir traie celd an pentagone,
de la-coparaifon duqucl les antres ﬁgurcs equilateres fe pour-
ront accommoder au cercle, & le cercle aicelles. 1l faue aufli
obfcrucr cecy, que toute' ﬁgurc equilatere, infcrite ou circon-
fcrite au cercle, aauffi les angles egaux. Teuchane Finferite, il
en appertt par la vingefeptieme & vmg:ﬁxtcmc du croifieme:
en prenant chaqucs deux arcs fe joignans , ou centigus , lef:
-quels les deux coftés, qui contiennent langle , fouftendent:
Touchant la c:tconfcmc il fe void,en tirant des lignes-du cen'
tre du cercle A tous lesangles de la figure & aux poin@s de Iat
tbuchcmcnt comme il {¢ void en la treisicme du prefent,
Neus-noterensicy ( ce ‘que nous auons ja diten lka quaran-
teﬁmcme du premier) quiés figures de coftés pers, les lignes-
fon tirees des-angles.aux angles, par le centre : mai. en celles-
dc coftés impers,des angles aux coftés, par le centre. -

 PROBLEME 16 PROPOSITlON. XVI'

Defcrire dins vn ¢ercle donné vne iuperﬁce de:
: qumze coﬁcs egaux & equxangle. -

~ Veuillons inftrire dans e cercle
~ ddné a Bcp vae fuperfice de quin--
ze angles, equilatere & equiangle.
- Suyuant la.do&rine de la fecon-
de & premicre du pvcfcn:g yapph--
que dansile cercle ke cofté diin tri-
» angle equilatere, lequel feraac: &
__par lonzieme dudit jy- apphque '
auffile cofté du pentagone, qm fe--
- . raaBsenlareac. ¢
. Comme donc toute Ia c:rconﬁ;rcncc ABGD eftude qmnzc
fégments egaux , detelslarcasc, t tierce partie. d'icelle, ) et
de cinq: & larc & B, qm eft v einquieme,elt de trois :8 par--
tant le remaneit, s ¢, contiendraideux defdits: fegments c-
gaux, Dnufons, par la trmt‘ibm&d&ﬂmﬁtmw,&:@l C- cgale--
: Avp ¥ i 'W ¢ la qmn—-—
S B S zicme:
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zieme partiede la circonference.  Si doncnous: Gon)oignons

les droites lignes BE & c , ce feront deux coftés du'quinidés
cangle equilatere. Et trois fcmblablcs sen traceronten lare -
A B, comme nous fauons dit : fique en larc a ¢ fe trouueront
cinq quinziemes - de rourela circonference. Lequelarc eftant
la troifieme partie d'icelle,les autres deux tiers,c b & b a, fe di-
uiferont en autant & mefmes fe&tions , defquelles les fouften-
fes feront coftés du qumdccanglc cquxlal:crc. Ce quxl falou:
faire,

Pareillement aufsx » tout ainfi quau pcntagone fi par les
quinze pom&s des diuifions egales du cercle , nous tirons des -
lignes quile touchent, fe delcrira vn quindecanglo equilatere

& equiangle a lentour dudic cercle : & mefmes , fuyuant

ce que nous auons practiqué audit pentagone, de-
~ dans &entourvn qumdccanglc donne
on pourrainfcrire & circon-
‘ {crire vn cercle.

2

- Qﬁybu quutzwme fmzebee Efements
‘ NEuclide. .
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ELEMENTS GEOME-

N TRIQVES DE VCLIDE.
AVEC LES DEMONSTRA.
tions de Faques speleticz, .
du (Wans. .
. 3

" DEFINITIONS.
Artig;ceft vne grandeur moindre quune:
kg grandeur plus grande,lors quune moins-
&, dre mefure vae plus grande..

¢  Enecxpliquant les definitids de ce cinquie- -
ous feroirons desnombres. Celi nogs (Bra permis -
au trai&é des Principes, 4fin de micux faire comprendre. Aux.
demontftrations des Propofitions, nous garderons la dignité:
Geometrique: car autre eft la raifon & la nawredes continus, .
autrecelle des difcrets.  En quelques'vnes toutesfois nousne:
fecons pas fi {crupuleux:{gauoir ett,quand nous nous fervirons .
du mot de quantite au lieu de celuy de.grandeur ou magnitu--
de : car cogabien que ceftuy-cy foic plus peculier , & ceftuy -1a-
lis generad, routesfois la Geometrie viurpe indifferemmenc: -
& lun & fagere. < 7 o ; .
Plufreurs ont eftimé que partic fe prend-‘en’ceft endroit; .
pour celle qui diuife egalement le tout : fgaudir cft, celle , qyi
etanc prife je ne fcay combien de fois , parfaitentierement le-
tour, Erdle prendre ainfi, le binaire ne peuteftre’ payiedu
tecnaire, ny du quinaire, ny de-pas vn aptre entier quifoit im- -
per : mais feulement du quacernaire , fenaive., Sz;amties pers. .
‘“Foutesfois, 3 mon jugement,ils fe mefcontengiiar il ne faue:
~ pas confiderer les Propostions; fiion genspii 154
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meenla qmﬂtitc Difctéte), toufnombre ¢ff partxe ou partics.
din plus grand:aitli en ja-maricre des Proportions , #6tte
mragnitude el partic ou pamee ‘d'uné plus grande, quandia
Proportion eft rationnelle,ceft  dife, quelle fe peur expliquer

par nombres. Mais on me dira, Euclide ne veut pas tellement, .

definir pame, quelle fc rapporte ai tout : mais bien au multi-

ple. Celaeft bien vray :autrement neuft-il pas efte befmnOdc
cefte definition de partie, qui eftoivaffez congnue par- ce qui
aefté deduit cy denant. - Mais Muitxple f¢ prend autrement
quils ne penfent. Carle quinaire ¢ft mulnplc du binaire, veu
quil eft double fefcuple d’iceluy, ou, fi tu aimes mieux, doublc
fchmautre Le ternaire auffi eft multiple du binaire, tout ainfi
que lunité feft delle mefme. Mais pource quiil éft fort difficile;
(prmcrpalement en enfeignarir, ) de dlﬁmguer, en leurs par-
ties,les {upcrpamentcs& les fupcrpart;cuhercs icaufe de leur

~ inegalité : és démbitrations nous prefions parties egale’s. Mais
aux grandeurs, qui ne font pas mifes expres, les proportions -

N _ B r—font fortuites. Partant, par cxemple,
¥ F -  filaligne a's ek double fefquiautre i«
.. . p laligneeru& lahgne c.p aufli dou:

‘G“‘ H{.

“ble fefquiatitre § la ligne ¢ H:ABfera:
- equemultiple de ladite EF, comme-

e dec 1. I faur donc prendee en-ceft endroit ce mot de par-
" tic, comme fi tu difois foufmultiple': & la confidererautant, -

quelle a. i lentier guelque raifen qui fe peut exprimer par

nombre. Ce que le movde Mefurer donnﬁaﬁ?:zamtcndrc .

Dececy senfuit la: definition de maltiples SRV

2 Multipleeftla gtandeur p}us gran&e de Ta mom«
drejlaquellela moindre mefures

1

Cefte-cy eﬂ: affez manifette par la cy dcﬂus. Carces mots
{font mutuels, ou ou,comme lon dit,relatifs, Le fenaire’ donc, que-
le-binaire-mefure, yome &; laqg;mawc, fanc mulsi pjes dn:bx- -

nalrc. : o e e

3 la. ralfom oH ragpqr; dedeu:x magniradés de:

mefme genre s caft ¥necentaine habaﬁde«entrcllcs.
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. Laraifon ou. propomon aduient, .aux magnicudes qui fon:
de melme gepre : cac commxf:pprl'onnc ne poutra commade-
méc.comparerle. nombrca,u;c}p fon, nyle temps auec le lieu:
de melines ne pourrail rapporter ld ligne d la fuperficie, ny la
[upcsﬁcxc au folide : mais:proprement on compate les lignes
ancc les lignes , les fuperfiges auec les (uperfices, & les folides
auec les [olides. Ordecesrapportsily ena quelques vas qui
ne font. pas certains : car toute ligne a bxcn quelque rapportg
quelqueautre ligne , mais non pas certain.  Et ces. quantjiés
sappcilcnr manonales mcommcn(urables, ou (ans communi- .
cation : & telle eft celle du coﬂc du quarre acec fon dxametr¢
Les raifonsog rappotts nommes, ce font ceux qui fe pewuent
expli,meq par nombre , les dcnommanons dufquclsnous [onc
om,mcs par les. amhmcuc:ens. T v

4 Propomona 1t"c cc& laﬁ:mblmcc des ProPor-
tions. . | :

Comme ﬁ nous drfons que telle pxo-
paruon eftdeads, que de cap:telle fi-
" amilitude. owcamparalfon sappcllc Pro-
st po:rcmnah”‘te:. Donques ceux qui ont tour
= . ‘1€ Propomo.n auliende Propomonah—
tc, ftfon: mcfcomas Car 4 bien:ailleurs, mefmesien. ngn-
lien; analogie fignifie Proporuon icy ce mot fe prend pour la
fcm blance dcs propottions; que nous s appellons;Praportiona-
litéx.eftansicoritraiacs pour nous micux:exprimes, dufes de
mots propres & fignificatifs, plaftoft:que degeux qm {e trou
uent receus &vgrcs Par les bmsaurcms G
PRI Ao SEABNE
5 Les maomtudes font dites- avoir rappon lune a
laucre., lor,s)quc&ans mulrxpllecs e!lf*s  peuyent furpa(

,u{\ ?5 Ciow A8V TG

Au (€. - .. . ,
n\' aut f”‘ o STHTRES i 0030 ‘J(ui) RFIF PO S A S OFE

%

Buicide e poimtm Hfrénitn't expoler 1 Bhcé & ta i
ftance du rapport qui eft entre les magnitudes , quen varmdy
mot de Multiplication , pqur y enclorre les incommenfura-
blesGar lexces éft- l’inéx?é’dc 14 q0mp Fiton ded fdantités.
Puis daﬁquekm&édnﬁmremap%ipcuz groeder {6 dig:

- metre:

L.’
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metreicle diametre multiplic peur exceder la circonference:
lé coftéavrarapportaidiamerre, & le diamerre 4 la circonfe-
rence, mais rapport incongnu. Et de ce liev on peur affez re-
cuéillir,qmlhﬁglcq ql:i*Euclidc appelle de contingence , ou
dattouchement, enila quinzieme du troifieme, nelt pas quan-
tité ; veugueftant multiplic.il ne peutexceder aucune magni-

' - . . ISR T4 -

tude : ¥oire mefmes ne peut efteg multiplic :ainfi que nous a-
vonslidemontré.: Or prendroms-nousen ce licu Multiplica-
tion ,ypour ceft:dcdroift quife faitentre parties homogenees,
ou de mefme genre-Car fa ligne multiplice,ceft a dire accreué
parf{es femblables, excedera la ligne : mais- non pas la fuperfi-
ce, pource quelle na pas cappmtéla (upcrﬁcc. S -

¢ Les magnitudes font, dites eftre en mefme rap-
{.‘..q‘ . o . . N
port;, Ja premicre .4 la feconde, comme la tierce a la
quarte, lors que les equemultiples ( ou parcillement
egaux ) de la premiere & dela troifieme , & aufli ceux
de lafeconde auec la quarte, font: le premier au fe-
cond,, &le tiersau quarr, felon quelque multiplica-
tioa que.celoit,ou enfemble egaux, ou enfemble plus
grands, o enfemble moindres. :

gt v ' - Pource que éschofes
A L Gcoqqcrricjues (c-:;:.ncé—
ey 2 etrent fouuér des raifons
T N A <atee "ou-rapprotts_.incongnus,
T M AT ST Lon fAas norm : pour les

prduuér snousrecerchons laide dés ‘equemiltiples, lefqucls

‘nous comparons diuérfement,4fin de pouvoiriarriver au but.

La definition doné veut dire céqy ¥S'ily a quatre miagnitudes,
{auoit eft & premidre, B fecdrids, ¢ troifiemie;& b quatrieme:
& foyewr prifes #1bo ¥ cquemblapiesde dives a & - 85266
& H équethultiptestAscdpactitde s & p - & quelacholden
tumbe |3} Fe:8 BiRsiidegules par-etifemble s ousbiert Gin-eft
plus grand'quefalite  aufliy % 1 feront egalésipar enfemble;
oulune 'fé?iﬁl%&é}ﬁd&l&t&fé; Lors sferaa B'commec
&bi A {cavoit| B8 Wkeftansdcetens au Houble, & o & ' i pai
niibiore 3 difesiviphss Riick egald s @8 parcillement Bie-
SRS ' C. - Fegale
3
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o ®e. . Fegalea H:oufi Eeft
e . plus grand ques,foit de
: +,  mefmes ¥ plus: grid que
H :ou sil et moindre,
G & ~ moindre : & que celd fe
face roufiours, foit que les equemulriples fe prenaent ou par
triple, ou par quadruple,ou par telle autre denominatié quon
voudra:fans doute A fera a B comme ¢ a b, Lefens donc de ce-
fte definition eft tel : Si les equemultiples de la premicre & de
la troifieme, & lés aucres anfli de I deuxieme & de la quatrie-
me aucunement equemultiples, fonttels, que f1 le multiple
dc la premiere eft egal au multiple d€tafeconde , le muliple
aufli de la troifieme fera egal au mulciple de la quatrieme : &
s’il eft plus grand, il fera plus gtan_@: & s’ eft-moindre, il fera
moindre : la premiere fera a la deuxieme; comme la troifieme
i la quatrieme. Mais Euclide ne seft pas exprimé en cefte fa-
¢on, de peur que cefte definition ne {entift pluftoft (o_x,x theo-
reme que fon Principe. Encores moinsa il ainfi parlé: Legs
magnitudes font dites eftre en vneme{me raifon ou rapport,
la premiere-4 Ia {econde’, & {& troifieme & la quatri¢me; lors
que les equemultiples de.la premiere & dela troificme, & avflt
ceux de la feconde & dela quatrieme,(gront le premier au fe-
cond comme le troifieme au quatrieme. Car il euft defini vne
chofe non congnue par vne autre aufli peu congnue,
Mais on dira , Autant eft difficile, voire, peut eftre, dauan-
tage, cefte egalité ouexces des equetultiples, que fgaﬁroit.e'-
ftre la raifon ourapport des fimples emrezux: H n,'cn" v pas
ainfi : car la .comparaifon dés plas grandes.quantités eft-plus
aifee A caufe du nombre dg leurs parties. Nous pouuons collo-
quet & accommoder les multiples felon.qufil nous phaift ; & de. -
leur artificielle confiru&tion recueillir- 1a raifon L‘l\CS;ﬁmplgga,
Dauantage , quand je compare deux. magniudesd deux mas
gnicades , toutesfois je ne cpmpare,guimamn; canoir et ne;
raifon Avneautze. -Etain ﬁ;i,c;dqmcw@mlﬁ bll.?@ér% -Mais:
quand je compare les mulpiples aux, mulsiples ,n!{am%mjb ‘
confidere le quaternaire, fgavoir cﬁ,}c;gmk_’yb é&hpmmlc—
re; dela feconde,de la rroileine, & de Ja.questigmacact Jeus,
Gimples. Etle quarcrnaire scficnd plusiloing g 46 binaiee:.

Puis

L 3
AN
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Puis donc queles: equemultiples font plas facilesca traier, ce
feroit 3 tort quon nousdirair;que nous demounftrons lincon-
gn par ce qui eft aufli peu congou. Davantage puis que aufh
toft nous aurons befoing dela proportionaiite non continue,
il en faloit neceflairement faire mention au chapitre des Defi-
nitions, de peur qu¢s demonftrations, qui {uyvens, lefprit des
leGeurs ne futk: furpris c voyant.traicter ce dont il nhuoit oui
parler auparanant. Que perfenne doaciie soffenfe, fi.ce Prin.
cipeeft difficils.. Carricnnempelche, queles definitions.ie
{oyent fubtiles: principalement: quand: on definit vne chole
impliquee, telle qu’eft la.raifon des magnﬂ;adg_s. - Quand on
enleigne la Dialettique,naduient-il pas fouuent que nous con-
ceuons pluftoft, & plus prompresnent., g qui ek defini, que
non pas fadefinition; Quieft-cé qui oyang parler de 'homme,
n'entendra pluftoft que c’eft, que filon difoic ., animal raifon-
nable2 Mais quand nous voulons congnoiftre quelle eftla fub-
ftance de 'homme, lorsda definition nous inftruit pmsbleiine-
ment, IR AR S SRR S
.Orles magnisudes peuuent eftre dun mefme genre, péu-
vent ne leftre pas auflr. ‘Car hous dirdns, Comme laligne d ia
ligne ; infi laligne & vhe autte Figne : miais aofli nous-dirons,
comme'1a ligne 4 la ligne, aliifi 1a fuperfice 4 la fupetfice.
Etje ne veuil pasoublierd dite, qtitnce lieu Euclide a par-
I¢ generaletnent, comme ka premiere ka fecondé apfifita vér-
ce A laquarre: 3 fin'que nous entendiffions fuac & fautre pro-
portionalité, la continué & lrnion ¢ontinue:: car par tout ity
a quatre magnitades, en celle- cy ‘éxprefles,, cir celiesia Ao
Ciitquand nous difonsde fuitd; comaie A 18, ainfindc,ilya
quatre magnitudes : car la haghnirude 8 faic pour deux, quand
clle fuit, & quand elle precéde. Partant ceux, qui ont defini la
propottionatité continue fpatetmient, nont pas faic felon I'in
tentioh‘EEuclide comine Charmpagriea fai& icy en facin-
quieme definition.Car Euclidé taipditiiencediets partieiilari-
e aui it prapte dephacype, lesgyant gncommun sou-
tes- dcux comprifes en cefte fixicme dehnition.’, 7"
"~ Orce quileft dit, le prémier 2 f(é&ﬁia s8le ﬁ%ﬂiéiﬁé Ta
duarc: sentend aiiifi , que poue raffon de' Hisegalité ou exces,
le:maloiple de la pmm@m[ﬂnolgpmmmégmﬁﬁplé deiafe-
nep : '3 °  conde,

AR
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conde; & I multlplc dela troifieme avec le-moltiple de la qua-
tiierwe « comtbien quav commencement ila falu conjoindre le
muttiple deda premicredvedle multiple dela troifiemen & }g:
multipledelaféconde avectemultipte de la quarte. - i 0,
Nous au6hs expliqué cefte definition le plus claitemét quxl
nous acfté poflible,pour ofter le different provenu des-defini-
tions dece cinquiemeliore. "Car cevx qui rcprcnncnt enicek
les Champagneme‘le ‘fteprennent’ pas jullement, 3 monaduis:
Cat o4 pas’ ighéEe fe: feris d'Euclide : mais comme il repetaa.
ehaquedicoup mefmes mots: (chofedfeule. quaﬁ, qui rend l¢
traicté des proport’z‘lo‘ns obfcur, } il seft enueloppé .en fon dif-
cours ‘& ce , cOMME je croy; pomcc quil neftoit pas diale@i--
cidh.; Toet’csfms nous'laifforis;d chacun’ d'eftimet de Cham.
pagrie de \quiil bey plaisa;, Pen darid qll,é/msus cnfcq gnons gco*
memqucmcht lesl?mpléwﬁonsp Moune Dol s,

S AUt HEDT I oRI R BITRo It N ')"i"r~ 4

~7.. Les 0 {agnggcudes qui; fons en vne mefme raifon, .
sappeﬂcnt Proporuonales T

DG T ERTE

b . SRR ,‘qu q,qgnmcs éntrc Lc;{gucllcs Jluy
oo Brraeasa e o }(qmglamzc de rapport, ({qqc ;naps augns.
mﬁ“ ..y dewant appelle Propartionalité, ) sap-,
b 1, g pcllcumporuonalcs Comme, fi acft

chqmm,c B ac A3 & ¢, feront. proPoru.onaLcsn Et cefte
Propomonajue c{tﬁpntlnqg,,car le ragport@u raxfon,fc pon-
tinug GRtrecRacune s 1 POUFER,AY¢ - -gelle, u,,m;Lxeu fuit, lap,:c-r
mwrpyﬁgrcswﬁ I3 ETOIfeme-, it 15 aLriagsis s,
: s i b 4 SQue i @cﬁkalcomm,c ca.n,6es, Qpaj
q@ pxilivon Lifre apdhi. fc:;on;ProportmnaLcs,maxs non,
o lap . £Optingement: pauree que, Jps deux, (on:.
) ;ﬁms i m.«; odiltinguees,& comine entrendmpues. A3k
T o i Bisl chacuag avne fepls d%wmmmﬂp 2 Q8
dap!ﬁ‘i"ﬂﬁ“&m?&ﬁﬁf@!‘&ﬂ}% B 10000 b sar

QL EFERY 18 it xg! de’td prerifese Tuﬂ%éfferp e

multiple dg lJ(E'éJP, e malé le muluplc dely teoilies

mene furpaflera pas;le mulupla dela; quatrieme: il fera,f

dtt,ﬁqclb a premmreasplus grand rappory a lafecondesl
“ 2

que-



o

GINQVIEME [LIVRE; - 207
quepa pasia&rerﬁemcg laquagtieme. - <, o ¢ o o]

 :Gefte:cy éft manifelte par la fixieme. A @auorr,quc dé: qua-
tre magmtudes la proportion de la premiere a la feconde n eft
jamais -plus grande , que celle dela troifieme,a la quatrieme,
quil nadujenne auffi;que. quelques equcmulnplcs de la pre-
miere & dc 1a trorﬁcme compares a qudques 'equemulnplc:.
dela fcconde & cfe la quameme, cportcnt entélle fac on,qde
le’ mu!rr 1¢’ dc la premrere excedele mulnp]e dela (cconde,&
:ou:cs fols le muln le deia tierce n'excede | pomt le mulnple
dela quartc Ee cecy naduient jamais, quil b’y ayt p'us grand

proportron dela premiereala féconde,que non pas dela troi-

fiemedla quartc Et celte-cy eft. apocllcc la maycur Jmpropor—
uonaluc Mais lors que le mulnple dc la premrcre feramoin-
dre que le muinplc de la feconde & que toutesfors le multrr-
Plc de la troifieme ne Tera pas momdrc que e multxple de la
quatrrcmc fa raifon de la premrerc a lafeconde, fera moin-
dre, que cellede la troifieme 2 la quarte. Et cc{’tc -cy fera ap—

pellec la momdrc 1mproportronahte .
Lo

"9 Dau morns,h Pr0portionahtc eft en trois tcrmes

" Pource quc la compara:(on de deux magmtudes cft [culc-

ment raifon ou.rapport, & non pas fimilitude de raifon,, cef
pourquoy deux magmtudcs ne conﬁxguent as la. Propomo—
nalité. ‘Donques, elles doyuent eftee frois, pour lemoins, Ler
qucl nombre faig touﬁours la propq,rnonalx:c continue, Q_a; ’
tre quanu,&es peuucqt bren auﬂi eﬂ;rc en-la contm 1€ fgauorr
eft,tant en nombre i imper, que per. Mgls en hncontmue tllcs
ne peuuent eftre moins de quatre;ny. ne peuuét eftre en nom-
breimper.Ce qui eftant attentivement conﬁdcre,on trouucra
quEuglide , indui&t par cefte rar(on ,gpa pas, &paré la quan;rrc
contiguede linconginue, .
. ‘Lautesfoisil € fauc (ouucmr q,uc Ie non;bre per prgﬁrd}: [iz;
ggute Propottiopalité.Car quand je dis, comme 4 3 Bainfis 3
Cpla comparaxfor; {e fair de deux fpaifons, comme pops auons
ditcy deuant. Er amﬁ a voplu Euchde faire cmgmke }a forcc
chbmarrc S N e

b1, ,Q\r_rancl cxgrs ngagmcu dcé{qrqg;t P;J;op,@rgrona-

<2 les,
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les,la proportioﬁff]'e')fa-’phéﬂiiére» a+a treiliemete dira.
eftie. comme. {a proportion doublee de 1a premiere a-
lafeconde. . - : o ' -
Il definit 1a Proportionalite de trois quanticés: Dé laquelle
definition lexplication eft telle. Enla proportionalité.de trois-
quantités fe ticnt cachee la fiature du'quarré. Car autant pro-
duifenrles deux_termes extrémes entreux , comme fait le mi-
- liet'en foymefme.Ec pourtant,la p'nfp_bftion des extremes en--
treux,eft le double de la proportion du premier au fecond.Ce
quine fe peur pas definiment expofer fans les ndbres. Soyent:
23 4,comme 4 4 8. Cefte-cy cht laproportionalité continue
en raifon double. Ie tire 2 en 8, en vient 16: & aurant produit-
4 en foymelme, Partant,par la definition la proportion dé 2 A-
8 (era denommee du'quarté du binaire , denemmant la-pro-
portion du premier au fecond,{gauoir eft quadruple.En la rai-
fon triple, foyent 2 3'6, comme 6 1 1 8. Ie tire en foymefine la:
denomination de la proportion du premier au fecond, fauoit |
et 3 : prouiennent 9, le denominareur-de la pr‘opbftibn de
deux 4+ 8. Ex coft icy Ie fens de la definmion : ds laguelle fe -
re lefmerucillable Liaifon du binaire, ternaire, & goaternajre. -
Car en trois quantités il s’y en trouue quatre : & de-cefte affini-
té le binaire en eftlindice : duquel la proprieté’eft finguliere;
daurant quil fait autant eftant doublé , queftantmulgiplié pae
f8yméfie. 'Et pourtant Euclide a dit lg’%)"rbp(?r:tion"dvqﬁblté; .
comme s’il euft dit idrree: pource que e biinaire eft Tindex .
du quarré: 3 fin qué les pytres denominations fiyuiffent 1 na<
ture dé la premiere : fgitoir eft,’que la tripte proportiondous
blee , fuft la mefme que multiplice en foy. Le binaire donc £ -
ghifi¢ le quarré , le ternaire le cube, le quaternaire le'quarrés
quarré,u, comiite fon'dic vulgdirementle cenficenfe : le quix
najre le furfolide, ou premier relat : &ainfi infinitment : ce gué
nous dvons amplement exposé au premier liure-de hoftte Al
gebre. ‘Quand donic nous comparons quantité 3 quantitéfés
nombres funite fe reprefente :aux conrinues I ligne. Lwcoma- A
paraifon' dé trois quantités és nombies; nous reprefente ¢

narré : és continues , la fuperfice. Celle de uatfre’ﬁfﬁ:intité!;‘w
notigreéfkelehice ésnbmbles . leiciibé': és wobstiifies le flide.



CINQVIEME L1VRE. 209
Et cefte [peculation seftend infiiiment. Ec de'la dependia fuy-
\ uante definition. - 3 . .

1 Quand- quatre magnitudes {eront continue-
ment proportionales, la proportion de la premiere a
la quatrieme fera comme la proportion de la premie-

- realafeconde,triplee:& ainfi dordre dune plus, jufqu
ce que la proportionalité {oit abfolué, fa

La proportionalite continue de quatre quantités , encloft
en foy la nature du cube: comme celle de trois encloft celle du
quatré, ainfi que nous fortons de dire, Or la marque du cube,
cett le ternaire. Partant Ja proportion de la premiere 4 la qua-
trieme, ceftla proportion de la premiere 4 1a feconde , triplee:
{gavoireft ayant multiplic cubiquement par foymefme le de-
nominateur, Commne és nombres,{oyent 2 & 4, comme 42 8,
&8 1 16, Le denominateur de la proportion,ceft 2. Ie multi--
plie donc cubiquement 2 en foy, proviennent 8 & ainfi gran--
decft la proportion du premierau quart: 3 {cawoir o&uple, de:
2 3.16.. Quefi nous pofeas cinq quantités , la proportion du
premier au ¢inquieme fera ‘quadruple de-celle du _premier au-
fecond. Quef fix, clle fera quintuple : & ainfi-de fuite , ju-
{qu'd’ce qubn foit venu au dernicr per des magnitudes, Ettel -
eftlc fens de cefte definition. Mais pour¢e que nature.narien-
quellepuifle expofer aux fens, fi ce wift fe dorps, on ne confi- .
dere point les proportionaux eén-la Geontetrie -, outre'quatre -
mifes. Mais aux nombres, qui font comme: certains interpre...
tes-des chofes continues , afin de faire voir,.que tout ce quia -
fotme eft infini; les progreflions des proportionalités seften- -
.detie infiniment , 8 de toutes efpeces gui pedisent cftre rei-
glees. Comme fi , quoy que e fens (ot fini, Linrelle& neant- -
moins ¢ void ne pounoireftre terminé. Oéa—;l | efté neceflaire -
demployer icy les nombrts : ¢ar fa raifbn double & triple fent -
| fonnombrer, & aefe peut déunider fanslesnombres, .

12. Les magnitudes-font dﬁcs eﬁg dd trefitve vais
fon,los antecedratés ang necedinitpbelés confe- -
| | ’ ’ ﬂ quen
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quentes aux confcquenccs

Ila cy deuant proposc la emblance des raifors : {'gaumr
eft, la proportionalite : icy il appelle par leurs noms les magni-
tudes de femblable raifon. comme §'il difoic, Les magnitudes
propomonalcs font ﬁgmﬁecs _entant quelles prcccdcnt ou
qucllcs fyyuent, A {cadoir;on prend les cqucmulnples -des an-
tecedenis;& les equemulriples des eonfequents.: A fin que d'i-
ceux nous peuflions r,ecuej llirla proportionalite des magnjru-
des. Euclide doac a mis cefte definition, pour exphqucr les
termes.de fart, comme fop dit. Maisles comparaifons des an-
tecedents & des con(eqwents, {ont de pluficurs fortes lefqucl-
les snxpthucront és deﬁmtmns fuwuames N

. 5 La r:nfo'l permq;cs ,,pq aherne cﬁ qmnd fon
prcnd lantecedent comparéa: lantecedent, our lc con-

iequent au confequenr Lo

La; pmm mre cqmpa gai(on des ma,gmtudcs, qm par natm:el-
I¢ pranonciation, eff dunanteesdent 3 fon confequent; corn-
wie deil u;:;c &gucccdﬁnm fon cmfequcm ceflecomparaifan,
dis-ie, ¢t 1a guide & origine.des gutres com-

VR LI

:' it ) paralfons & premierement de la‘permutce,

i v . enlaquelle le fecond antegedent fe change

$a et o pbpremierdonfaquent, & e ptcmlcr confe-
N R ITe ;gn«}m,au &copdxahﬁcmedcnt, :

Q@pwmﬁ B4 #mefhcammea 3n: Soquonvienne i conclur-
re, camme s d.c,ainfisa p, Gofteraifon sappdic penmatee..

) t@ La ra,;fon conucr[é c& prcndrc le conféquem
cmamw ameceq:mf ,,&{laumd@m camum confes.

: -u.quém '“"‘u“ g Ca w-\:::z:,-
'-‘%"b,_ g oH Lon s a0
,,"_"", X ‘!B EH‘F&&@'—GY J;s dcu,x confcqucnts (bn:

povag: Py chmggs és dcux.anwpcdcm;, AU CONLFAI-
—-% ro Commefi A3 B eft commecip:& on

fagea conclnfion squeAFbRULLAA A COMME D A S,

B 1% ngrrsd"oa@mmm QB;CWQ.@‘S:N celt pr%w
Ire -

2D 0l
5
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dre lantecedent anec le confequent, comme fi ce ne-
ftoit quun » pour le comparer au con(equent.-

2 CommcﬁAaBeI"commecaD ' &
c » . onm vienne aconc]mrc, que'tout A B eft
) a B.comme wout ¢ p 2 b Etcc{’ce raifon
sappelle cenjoin&e, ou compo(ec. e e

16 Laraifon deSJomcCte ou dmdfee, it quand [on
compare aux confequents les accroifts ou augments
des antecedems fur k:fdxts con{equems.

i SO Comgmg fifobt & pelt :ap comme
D tout c D4 p: & on vienne a conclure,
queaeftis,commecap, Etceftla

conuerfe de la conjoin&e.

17 La raifon euerfe e{hquand lcs antecedents{ont
compares duec les exces dont 1ls Iur};)a[fcn‘t 1cs confc-

quents. i .' C T
L’cuerﬁon de raifons cﬁ R qila'nd‘ l’ante-
cedentcft compare auec la difference qu:l :
: aauec le confequent. Comme fianefta
B comime c DA 'p: & on vieﬁne acohclurte, que cdmme AB
cﬁaA ainfieftc pac. ST Pl T

A

€

.16\

p 8 La raifon egale eﬁ quand Plufeurs magmtu-

des prinfes de cofté & dautre en nombre egal,8 com-

parees d*emtadeux &'. oﬂant nombre egal des mt--

,,,,,

th'C. ". 1 v U ‘,", e S
¥ : ‘5"+.§;.’ S0 R =
N . > Comeﬁ ion prend :
B » EEE %—-—-;—:—v : lCS m&gnltudCSA > By -
oo & c18& encor autres - -
l\-l—-'ﬂéa I . .a_%.:..l Ll

en'mefme: nembrep, .

E,Bé i:‘é I'du‘: qdu eHesTd'yé‘ncs de !h‘éﬁﬁé‘igc’ﬁté‘a?}tld 53 }Sr‘émxcres '
' D.

o
u:
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A RN B . -ou non ;8 que les fe-

" ' % ___. . condesfoyentenme

c . ¥ ' fme raifon entrelles
‘ s que les prcmxcrcs

foic qu elles foycnt en mcfme ordre :comme fi fondit,ads
commc D a E,&Bac comme E aF; [oxt ay rcbours commc fi

lesdeux mxlmux, B &E, on concluc Adccommepir, Cefte

raifon datgumenter sappcllepa, d’Egale propomonaluc .

THEORE*ME PREMIER,
PROPO_S;TION }’REMIER,E.

=1 quelques magmtudes {ont equemulti-
Y ples chacune a part dautant daueres ma-
) gmitudes, autant que chacune eft multi-

c% ple de chacune, autant toutes font mul-
T3¢ tlplcs de toutcs

‘ Soycm: les magm:udes AB &: ¢ D, equemultiples dautant
dausres.magnitudes B & #: 4 feauoir A Bdeladite &,8 . cp de
ladite r. ledis, que autant que A Beft multiple dc&adx;c B, &
c p deladite F:autanc multlplcs fonc lcs dcux AB,CD, des

deux g, F. . )
Car, pms quc aBeft cqucmulnple de ladxte E ,cgmme ca
lcﬁﬁp ladite F: autanc queen aBilyade ma% itudes egales.
a laditc Ja,,autant y cn aura-;T encp cg ales 3 ladice E:y Soyent.
1 ,donc én’ A v les in‘ﬁgmtud’cs .

A ¢ ¥ " oH, & HB, cgales 3 ladite g : &€
O c p auffi foit pareil nonibre de ma-
“ret et x . w»- gnitudes,cx; KL, &¢ by egpld
¢ ¥ . . ladites Puisdonc que*imiwrbr?

*ysdien ‘I !:—-»4-—?--4 M

¥ ‘)’!‘J f"éil

o : €5 magok
¢elles: gam,g,’opc;éqc P X %ﬂ“ﬁ*? q&/ggailqéﬁggﬁéx

Pt ¥ 1
'/ s S
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commune notion, lesdeuxac,&cxk, prinfes enfemble, fe-
ront egalesaux deux & & r prinfes enfembler Er puis quec n
eft egale A E, &k LA F:les deux G & K L prinfes enfemble, fe-

“ront egales aufdits £ & F prinfes enfemble. Et par mefme rai-

fon, HB & L p prifes enfemble,egales aufdites £ & F prinfes en-
femble. Autantdoac queen a8 il ya de magnitudes egales 3
E, & encpegales arF:autantyena-ilenaB & cp prinfes en-
femble, qui font egales 3 & & F prinfes enfemble. Donques,
combien multiple eft A% de £,& cp de ¥, autant multiples
font A B, ¢ b, deldits g, r. Ce quil faloit monftrer. _

Mais quand nous aurons bien confider¢ la force &la raifon
de cefte premicre Propofition , nous congnoiftrons, quclle
confifte toute entiereau commun jugement. Car,quand nous
difons, Si a chofes egales on adjouyfte chofes egales, les chofes
conjoinctes feront egales : rien autre n'eft ﬁgniﬁé, que legali-

™ o_ tédes proportions. Sgauoireft, fi M eft egal
_AN:& o egalaufli & p:jay quatre quantités
, propostionales. Carm efta N,commeoar,
Sidoncnousadjouftons 0 Am & p av:tour MO fera egal d

P

* tout N p. Ainfi, quand je dis que A Beft friple de ,& cpde

jedis tacitement cecy , que fi A B eftadjouftee 2 cp,& E AF:
tout A B,c D, eft triple de tout g,F. Ainfi egalité drefle & gou-
uerne toutes lesefpeces de proportions. Eg comme l'egalité

adjouftec d l'egalité, conferue 'egalité : ainfi la multiplicité, -~

(s'il m'eft permis dainfi parler ) adjouftee  la multiplicité, re-
tient femblable proportionalité,- Mais en quatre egales ma-
gnitudes, ou en pluficurs,il ne chaut quiaillela premiere.Cag
quoy que lordre fe change, la denomination pourtant ne fe
change point- Mais quand il fe prefente incgalité, il y faut ad-
uifer plusdiftindtement. Car il eft befoing de plus grand foing
& chofes, qui n'eflans mifes par ordre’; engendrent volontiess:
confufion. Plonques, 2 matiere des proportions confifte quafi
toute en ld. commune intelligence. Car ce-quoon I'a tenue pour
tant difficile,celd eft venu,pource quon fe I'eft fai& ainfi A croi-
re. Car le trai@é des proportions n'eft pas obfcur:majs la pra-
&ique en eft labesieunfe. ,Anitre chofe eft fGauoir fart; & autre
& ligmployer & s’en feruir. Comme au maniment des affaires,
pluficyrs en repos, difcorent ?zrdmcg,‘qimfn’&q;bm

~ky : 3 oit
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doit choifir pour le-meilleut:mais quand ce viént au fié & au.
prcndre a grand ppeine ‘s’en trouue-il vn oudevk ; qui ke fou-
uienne de pra&xquer ce qull adifcouru fid propos. Euclide
donca rapportc en ce cinquieme liure pluficurs Propoﬁnons,
qui dcuoyent eftre mifes entre les Principes. mais il Ia fai¢ta
defleing, 2 fin de faire entendre, que bich que les Propofitions
foyent clairement donnees 4 entendre, la pra&ique d’icelles
ne laifle pas d'eftre difficile. - Que donques ceux qui veulent |
practiquer fa Geometrie 4 bon elcieBit, fevillertent diligem-
ment ce liure. Carla Geomerrie, quelquc ample qu’elle foxt, :
confifte toute en proportions: & na‘aurre but, finon de join-
dre & comparer les lignes aux hgnes les fupcxﬁces aux fuper-
fices, & les corps aux corps Evnous avons jugé n'eftre pas-
hors de propos de nous eftendre en ce difcours, en ccﬁc prc—-
miere Pmpoﬁuon S

THEOREME 2 PROPOSITION I

Sila premiere ¢t egalement mu}uple de la~{23con--
de,CUmmcla troifieime dé la quameme & qiel Fa citi--
' qmeme {oit equemuluple dela fcconde,comme Ta f—
xieme de la quatrieme : la premicre aufly & la cmqme-~
me feront equemuluples dela fecondc,commcla trox
ﬁcme&ﬁxﬁeme de Pa quatrieme. o

En ceﬁ’c Pmpoﬁﬂon r! Sagivde fix magmmdes Sdﬂ? don——
ques A 312’ premicre ; c la feconde, p's la troifieme , #hagoax
tricme, B ¢ la dinquieme, &5 u la ﬁxrcme %'/ que la pramiere:
a B {oit: eqanemulm?le de la feconde ; comate Ja troificnie: b g-
Peft della quattieme g e E@dérechefquc lvcinquidinie 8- foit
muem»hxple dé iudawfe‘eondéc comme la Aixienye & 1 Ve

R TN L LR (TR TP deladntc quatriefic r. Jedig
A . B i3 E
S e <, quc la coﬁipoféc dé 1a prea-
—— Gy mxcre&dcléc:mqmemé,&&
D, i B <. noir eft aajeft equemakaf)fe
3L oy S A HONE ‘de ]ad;te @&hde@}mme
ey ta b sratosuos 200 la CQmPé{eé &m*t&’diﬁéﬂié’

&de wﬁwdang,i@amfeﬁm H, Faitdeiadne ggatdeme F ok
“ie B ‘ Ca_r? N



S

» -
a7

FES

}

. -CINQVIEME LIVRE. 115
Car, puis que A B eft equemultiple de ¢; comme pEleft de
r:autant quilya de magnitudes en 4 8 egales a ladite ¢, 3u-
tanty ena-ilen D& egales a ladite 7. Derechef, puisques g
eft equemyhiple de ladite ¢, & EHde ladite F:autant quien
BGily ade magnitudes egales aladitecavtantyena-ilene n
egalesar, Dfonq‘ues,autant quilya de magnirudes en toute
A c egales ¥'ladiie ¢ avtanty ena-il entoute b Hegales A ladi-
ter. De quant multiple donc eft la compoflee 4 6, de ladite (e-
conde, ¢, autant multiple efl , par lantecedente; la compofee
v H, de ladite quatrieme £. Ce quil faloit demonftrer.

THEOREME 3 PROPOSITION IIL

Sile premier eft equemultiple du fecond:, comme
le woifieme lelt du quatrieme : & quon:prgnrie des e-
quemultiples du premier & dutroilieme , le muldiple
du premier fera auffi equemultiple du fecond , &le
multiple du troifieme equemultiple aufli du quatrie-
me. = Co 1 N

PER] A -

Icy encor tntréviennent fix magaitudes. Car foitle pre-
mier A equerhultiple du fecond 3, commele troifieme c left
du quatrieme p: & que les équemultiples de a & c foyent pris,
{cavoireft e F & o 1. ledis que e eft equemplriple dudit s,
o ‘commeghlefidg b, T
« Ga’puis qué £ rieft equemnltiple dudic
- a,comfriec H feft dudit c:autantquen s ¥

E K . F
Y S
2B

wemme o, ily a de'idagitinedds egales 3 ladice A,aurdr
Padt—— =~ yena-ilen ¢ #egalesiladite ¢. Soyent
e - donques mifes'en £ l¢s magnitudes E k &
S “x F egalesd ladite X Pen ¢ autrestany de
C CFIRA aL T g

r ; ) ‘r;ﬁ;'gﬁft{;"dés'ct &+ %, egales i ladite c. Et
didtant que'a efrequémultiple” de’®; camme c Peft de p:auffi
£ X {era equemidriple dudi¢ ,commec L Teft de p.Et, par me-
fine taifom, k v Rt equémultiple de la méfme 8, & L mdela me-

fibe . Puis don¢‘quescomine Ié pofe 4 feconde du prefent, le

prewmicr & K eft equemultiple de's ’,fic"o'rﬁfn;é,'ct I'eft de p qua-
sokese; Eraufli que lopinquicme kv, o squemuliiple de 5 fe-

R cond,
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cond, commc le ﬁx:cme L K 'eft dudit b quatrieme: Donques
le composé, prcrhicr &quatrieme, £ ¥, par la mefme, fera e-
quemultiple-de B fecond, comme le troilieme & fixieme: »GHy
Peft dudic p quatrieme, - Ce quil faloit demonftrer: -

THEOREME 4, PROPOSITION IIIL
Sile premier a mefme raifon au fecond,que le tiers
au quare : & que les equemultiples.du premier & du
troifieme foyent pris:comme aufli ceux du deuxieme
& du quatrieme: aufli lefdits equemaultiples, felon
quelque multiplication que ce foxt auront entreux la: -
mefme raifon. . . ’

Soit vne mefme raifon de A premier 3 B fccond & de ctroi-
fiemei b quamcrnc : & foyent cqucmultlplcs EAA&FAC: &
auﬁican&nab ledis queeeftac commeran.

, Soyent pris ces equemultiples, 3
- -1 fgauoxrxaE&Lar &aufsimdc

' ' -+ | &~ an: Erpource qucE & Ffont
.} lesequemaultiples de A & ¢ ; & aufsi -
- x &1 defdits g & F: par Ianteceden-
“te k& 1 feront equemultiples def-
11 ditsa&ec: &., par lame{me, M &N

} } % fetont. auﬂi equemultiples defdits -

PR »I bdoLLLLL L8 & bt Pastant,paria conuerfion de

‘ Iafixieme. definition; k d M &1L ¥'N-
portcronndc mcfxmfagmx .enadjouftant , defcraiffans; &

: t ndant egal. Puis donc que x &1 font equemultiples defdits -

& , & auffi m & N defdits ¢ & 1, par la mefine direte 5 feras
ac commerin. Ce quilfaloit demonftrer. -

Lemme,ou aﬂ'ompnon. Puis donc quil appert,que fi cx-b— ,
cede M, L auffiexcederan: & s'il cft cgalil feraegal: & il c&
moindre,il fera moindre : & partant, fim cxccdc X, Naufsi s -
cederav: & s'il eft cgal, il fera cgalie il oft maindrey il A
moindre ; De cecy appctt 5 quiil y aura mc[mc : raifon, 1degdE; .
quede naf. Ecdicy senfuit: - ‘o g

. Siquate magnitudes fom; rop

4, , . % ) N = wt
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“ront aufli proportionales; eftans prifesd rebours.
Ceftidire, fiacft3'5 comine ¢ 3 p:il senfuit aufsi ,-qli.;é
pomme b eft 3a,aufsiferanac, Cefte-cy donc prevue larai-
fon conuetfe, laquelle Euclide ayeit-mile en la quatorzieme
definition. - :

THEOREME . PROPOSITION V.
Sivne magnitude eR,equcm,iJl‘ti ple dune autre ma-
gnitude comme Joftee left de loftee , le refte aufl fera
- autant maltiple delautre refte’, comme la totale dela
totale, o
" Soittoute A B equemultiple dc;éou;e‘cp, comme lofteea e
deloftee ¢ .- le dis que le refte £ B fega autant multiple du re-
fte o ¥, que la toute a » left de Ia toute c b. S
' ” Autant multiple queft A & de ladite c Fautant mul-
tiple foit & B de ladite ¢ 6. Si fera, par la premiere du
- . prefent,autant multiple quet A £ deladite ¢ r,antant
multiple aufli A 8 deladitec r. Mais autant multiple
cqueft a & deladite ¢ ¥, autant multiple left a B de la-
dite ¢ p,par 'hypothefe. Douques 4 8 eftequemulti-
¥ ple de lune & lantre ¢ F & ¢ p: Partant, parlacommu-
|_nenotion, G F fera egale a ladite ¢ b: oftant donc la
commune c F: lerefte ¢ € feracgal au refte ¥p. Mais
% B a cfté mife equemultiple de ladite 6 c,comme a & feft de la-
dite. c F. Donques 5 eftantant multiple de ladite F b, que a &
cft multiple de ladite ¢ ¥. Mais, par l”hypet.hc(e , A E‘eftautant
‘multiple de ladite ¢ 7, comme }a toute A B dela toute cp.
- Donques & » fera autant'multiple dg ladite ¥ b, comme la tou-
1€;8.3 de latoute.¢'p. . Ce:quiil fyloit demontfirer.
Ceftedemonftration ;comme-slle oft vulgaire, auffi eft elle
 certaine. Toutesfois, pource quEnclide demande ce quilna
{2 pas encor enfeigiié:a fauoir que B Bfoicavtantmultiple de la-
. direc G,que a zeft muoltiple dedadite c ¥ : laffaire neft pas fans
" ferupule principalement 3 ceux qui examvinent les chofes plus
. diligemment. Cardi;parexemple, l2 ligne a& eflaivuriple de
; laditz e ¥ ; par quel mbyen & 3 fera-it Rid triple-de ladice c,.
CoiL L E ven
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veu quEuclide ngofeigne pas cecy; finon‘en la dolzieme du
fixieme ? Caril eft vn peu dur, que nous foyons contraints de
fiire ou accorder, ce quil nous faut apprcndtc par apres.
Nous viendrons au dcuant de cefte objetion,en difant quc«
, ceﬁe divifion eft icy receué feulement pour enfeigner:(gauoir
~eft,afinquela demonttration aille fon train , non pas qu'elle
foic du tout necelfaire | pour lufage. prefent. Car rious polons
bien vne ligne cgalc a vneautre ligne , quoy que nous nayons
pas encor appris cefte equation. Lés hypothcfes font libres, &’
fin de pouuoir je&er les fondements des difciplines.

Maisaufli nous pourrons euiter ce (Erupulc en cefte
fagon. Soitla magnitude a 3 equemulriple de la ma-
gnitude ¢ b, comme loftee A £ left deloftee c r. Iedis
que le refte & peft equemultiple du refte 0 F, comme
latoute A » l'eftdelatoutec o, - - )

" gl o Autanc multiple qucft a5 de ladite c r,autant mAl-
. tiple foit mife A 6 de ladite F . Si fera, par la premie-
L redo prc[cnt, autant multiple & ¢ deladite ¢ b, queft
" & & multiple de ladite cr.Mais ainfi multiplea efté a B
de ladite ¢ p: Dongues & ¢ & A & font egales. Quc laicommu-
nea &foxt&o&ce,A G féra egale aladite e 8.Et pource que com-
.measelticr(& partant,comme aABacD)ainfieffacirp:
~aufli feragB 3 ¢ F, comme ABd cb. Ce qu ‘il faloit deméfteer.
Ceft doncautre chofe,copper en parties neceflaires vae li-
gne tetminec & gcmcc,(rellc queeft icy £ ,)& autre chofe,cre-
er des parties egales d vne lxgnc termince;telle queft r p,coni-
me-en & 6. Toutesfois je nay pas voulu obmettre la demon-
firation desautres, pource quelle eft fubulc, & aiguife lcfpnt
aen trouuer de femblables. -
& " Nous le prouuerdns auffi par I 1mpoﬂiblc. Soit tou-
y tc a sautant multiple de ¢ b, qucft loftee a & de foftee
CF’ Te dis que le refte £ B eft autant mulnple desF,
‘queftiatonte asdlatouecp.” - - e
- Carfielle weft aurane mulciple .ily auraen. gﬁfﬁu
) R plus oumoins de magaitudes egales 2 ladite ¥,
I EaY 'yen aen Azggaicsahd\tc c r.. Quiily)
: g plus ﬁfmreﬁ:p@u Erfoitmilc = g4
: de ladi:;qr :Dj cotnme eﬁ:x z‘d@ ladiwﬁ*

[

>




CINQVIEME LIVRE.- 219
la premiere du prefent , autant multiple a 6 de laditec b, que
eft A £ de ladite c 7. Mais a a eft¢ pofee autaar multiple de la-
dite c p, queft ladite A & de ladite ¢ . Donques , par la com-
mune Notion, a 6 fera egale i ladite a B, la partie au tout. Ce

" qui eft abfurde.-Par femblable difcours nous prouuerons, quil
ne peut pas auoir moins de magnitudes en £ 8 egales i ladite
F D, quily en a en a & egales A ladite cr, Elles font donques
pareilles en nombre : & toyt autant auffi quily en a'en la tou-
te A Begales dla toute’c p. Ce quil faloit demonftrer. Cham-
pagne couche ce Theoreme en cestermes :

S'il-y a deux quantités,defquelles lanefoit partie de
lautre:8 que de chacune d'icelles on en retranche ladi
te partie: le refte fera equemulriple du refte, comme la

_toute de latoute. ' » -

~ H prend en ceft endroit partic pour foufmuliiple. Soit don-
ques la qtiantité A B la tantieme partie de la quantité ¢ b, quan
vieme eft & 5 deladite a B: & foit A Bretranchee de la quantité
<D, & que lerefte foit ¥ c:adfinque Fp foitegaleaan. Soit
auffi retranchee & 8 dela qudntité a B, & que le refte foitk a. Ie
dis que le refte ¢ eft aurant multiple du refte A &, que tout

< ¥ > ___ ¢ cpeft multipledctoutas.
_ - Car puis que F peftegale deas, -
A~% ® - §» feraainfimuliple de £ B, com-

me ¢ p left de a 8.1e mettray donc b ¢ autant multiple de o &,
que F p eft thultiple de & 8, Si fera, par la premiere du 'prefent,
¥ c autant mulgple dea s, queFp leftdeen:  Etpource que
¢ b acftéainfi multiple de 4 8,comme ¥p multiplede £ 8:
chacune des deux guantités ¢ b & ¥ G fera egalement multiple -
dela quansicg 4.8, Parrant, par la communc Notion,cp &r ¢
font cgales: Oftans donc 7 b de chacume,c ¥ feracgaledne.
. Er pource que » c zcftéainfi mukipledea s, commerpac-
. té multiple des n:partant,comme a5 eftmultipleder n: &
- parrant aufli,comme € peft multiple de an: ¢ rlerzainfi mul-
tiple de A &, comme toute cpagsouts 48y Ceguil faloitde-

"\4'( e L - '
TR U s ™ il ‘»";:3 : 2att.
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- THEOREME 5. PROPOSITION VI
Sideux magmtudcs {font equemu]nples de deux
magl)lCUdCS, & quon en Oﬁe qUCquCS vnes eqUCIDUi‘
tiples des mefmes : les reftes feront ou egales aufdu:es,
ou equemulnples dicelles.

Soycnt deux magnitudes, fg:auotrcﬁ AB equcmulnple dela
magnitude: & cp equcmulnplc dela magmtude F:&AGE.
C H, oftees dicelles, foyent aufli equemulriples defdites & & F,
Ie dis que les reftes, ¢ B & H D, fontegales aufditess & ¥, ou c-

RV ¢ z quemultiplesdicelles. =~
B i - Premierement donc:{oic & 8 cgalc
ke CH 'f»"‘ AE. ledis que s p eft auffi cgale a la-
F ‘ © ditez.Pofonsck cgalc ar.Etpource

queaceft cquemulupic de ladite E,
comme cHleftder: & cvegaled s, & ck ar:donques, par
la premiere du prefent, A 8,{era equemulriple de ,commen x
Iett de 7. Or.a Beft posé cqucmu;l,nplc de E,comme e pleft de
r. Ak donques cft egale.d dadice cp. Lagommune ¢ H, foitor |
ftee. Lerefte ¢ x:feraegalav refte o, Mais F eft cgal i CcK,
Partant reft egale d a1 p. Ce qull faloit momﬁrer

ué fic Beft multiple de ladite & , je mettray ¢ k equenul-
tiple de ladite r. S fera,comme au’parauant; A B equemnlriple
dc ladx:e E;commeHK dc F,&ceparla premicre du prefent.
- Mafs aufsiapaefte po(ceequc—
. - multipledés, comme che F.
£ -~ ‘¢ u' o Donquesuxeftegaleidcn.O-
¥ ' ftantdont la @mmune c H;le.

G : B

. "?‘

o -~ 'refte c x ferd egal-ay refte v D
Partaﬁt, puis quec et equéthultiple defadite ¥ ‘comme & 8
et de &, v {era aufsi c‘qudmtflétplede F,mmmc é: nieﬁ: &iex
Ce quiil fafditdemonflrer, 2 = - Ld
- Cefte dcfno‘nﬁirﬁnp‘n ﬂ Bleir abbid, ‘i&tﬁblerame pas{qﬁ"&‘—,
faxrc i lintericion’ dEfide: “Car, dira Tadue#liire, je ‘nisique
[ottée SBp paille eft c@‘h?c%k 4 fé nieadfsi: qu’eﬂe' Cﬁfc
i l‘t:‘l‘)'l‘é felte? Pouthefddehits 1wl Sl sdghs o
&\dﬁ'sﬁ quiy rcgardc,}'a de pres,cecy na pas bcfbmg‘ﬁepwﬁ- A

~
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" ue. Car puis que a B et multiplede £ :ily auraen a B quel-
ques magnitudes egales 4 ladite £. Et puis que a ¢ eft aulli mul
tiple de ladiee £ : il y aura aufli en A ¢ quelques magnitudes c-
gales 2 ladice &, mais moins quen AB. i faudra donc, ou que
lerefte g B foitegal 2 ladite 5, ou multiple dicelle.
Toutesfois, fin que nous donnions vne demonftration ac-
complie : Soit la magnitude A B, multiple dc lamagnitude ¢ p
d’egales parties(c'eft a {¢auoir,que
_ ¢ foit contenu je ne {cay com-
€ - bien de fois en a B, tellement quil
ny refte rien. ) Evde a B foit oftee A &, qui foit multiple par e-
gales parties degladite ¢ . Ie dis que le refte -5, eft ouegal au-
ditc b, ou bien multiple d'iceluy par egales parries. ,
Car ¢’il left ny eyal, ny multiple,, pofoas & r egale a ladite
C D, fi que le refte F 8 foit moindre que ¢ b, fi faire fe peut. Et
foit diuifee A £ en magnitudes egales  ladite ¢ b : {gauoir eft
en A G & G E. Puis donc que A 6,6 E, X EFfont egales 4 ladite
c D, mais FB eft moindre quicelle ¢ b : il Senfuit que la route
A B na pasefte dinifce en parties egalesaladite c o, Elle n'eft
donc pas multiple d'icelle par egales parties : ce qui eft contre
_Thypothefe.ladjoufte,par egales parties,pource quau commen-
“cement des definitions nous auons dit, que ce mot de Mwlti-
ple s’eftend aufsi a linegalité.  Mais en enfeignant, nous pre-
nans des multiples egaux;, 4 fin d’eftre plus faciles. Cat la diui-
fion des inegaux ( {¢auoir eft ; des forparticntes &. furparticu-
lieres).cft ennuyeufe &.obfcure. Et toutesfois & en Iun &en

A G £E °F

lagereilya mefmeraifon,: .. ., . C i

THEOREME 7, PROPOSITION VIIL -
-~ Les magnitudes egales ont mefme raifon 4 vne me-
{me:&vne mefme magnitude amelme raifon aux ega

deg i At canea T wa

S A N
MRS BES E N 5 o . -
Gl ogl B2l o.o;s > Sayent A% Bmagnitodes e-
A 2  gales&c quelqueautre magni-
iy 5l e b 5, e, ledis que chacune defdi-
N ITITIITT S TRy (‘.t:ﬂ.4«335&&333m'm[ﬂ‘e"faijné

T ATUBLL G R a :n-,-hdi;; c:¥& qui:*c“afiamcfme rai-
: : - i E 3/
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222 ELEMENTS D'EVCLIDE,
- fon A chacune d'icelles,
Prenonsp &5, qui foyente-
. quemvlriples de{dites A& B:8
¥ - ..  prenonsaufsiF,qui {oit aucune-
ment multiple de c. Puis donc
ch peft Cquemulnple de ladite &, comme's leftde 8: & que
aeft cgalc a ladire 5: donques,pat la communc Notion, b fera
egale 3 &, Si donc p excede ¥, & aufsi excedera ladite r : & fi el-
leeft egale: elle fera egale: & fi moindre, moindre. Donques
A 2 c fera, comme B3 c, par la fixieme definition du prcfent :
Qui cff,pour le premier poinét.
Ie dis aufli que c a2 vhe mefme raifon 3 chacune defdites a
& B. Car, les melmes posés,par 1a commune Norion, b fera e-
aled E. Sidoncrexcede p,elleexcederaanfhis: & fielleeft
cgale, elle feraegale, & fi moindre, moindre. Partant, par la-
dite fixieme definition, ¢ fcra a A,commc cap Ce qml faloit
‘demonttrer.
Ce dernier fe pourea plus brievement demonttrer. ‘Car sil
- confte, que & foit i c,comme pae:ausrebours aufli, & parle
corrclaire de cefte quatriere, ¢ fcrad 3, comme cia. Ce .
Theoremé eft de ceux que fon pem mettre cnite  Jes netions
dcfpnt RS .

THEOREME ‘s PROPOS[TION VIIL

Des. magmtu des- meg,ales . plus grandc a plus
grand raifon 3 voe mefime, qurena pas lameindre: &
la rnefme a plus grand’ ratfen a¥a p}us peme, que non -
pas ala plus grande. ' :

Soycnt deux magnitudes mcgalcsa us c,defqucﬁes Ia plus '
- grande'eft s :foic auffi p ¥he tml{tgmemagnmdc le dt&

la raifon eft plus grandc descap, quenon pas de A 2 Jadle
D &aw contraire,-que la raifon. e

D . - P

A"——" B e

i-‘ 3

K, -‘
ST 1 plus grande de D aa, que non p.smﬂc
A . ".3- : u ﬂaBC ) Lo
: . 2 - -Pour Ja dtmon&m:wm&h P"Q'
Fogpr— *’mxcrepartie 'ﬂfam

T T €, D




CINQVIEME LIVRE. a7y
troifieme,& derechef ». pour quatrieme, Puis il faut conftituer
 lesequemultiples de la premiere & de la trdifieme , & encor
de la feconde & de la quatrieme , de telle fagon, que le mulei-
ple de la premiere excede le multiple de la feconde , mais le
muldiple de la troifieme nexcede pas celuy de la quacrieme,
fuyuant ce quieft dit en la hui&ieme definition. Ce qui fe fe-
raainfi. Puis que B c eft plus grande que A, je metway B E ega-
lea ladite A:& multiplicray egalement lunc & laucre partic E ¢
& B B jufqnes 4 ce que de E ¢ prouienne vne quantité plus gran
-de que b, laquelle foit ¥ ¢: & de E B vne quantité qui ne foit
moindre que ladite b, laquelle oit Fx. Sifera,(a caufe de lega-
le multiplication)r x autant multiple de & B,que ¥ ¢ eft multi-
ple de E c : & partanr, par la premicre du prefent, toute G k fe-
ra equemultiple de 8 ¢, comme Fx [eft de & c. Dauanrage, je
mgteray H autant multiple dea, comme G K left de B ¢, & par-
tant comme Fkleftde £ 8. - Siferont Fx & Hegales: veu que
leurs foufmaltiples ont efté pofees egales. Puisdonc que Fx
n'eft pas moindre que b : H auffi ne fera pas moindre que b.
Maintenant je multiplie b jufqua ce quil prouienne vne quan
tité prochainement majeur que H. Scauoir eft, je pren le dou-
‘bledudit b : puis le triple:& derechef plus dun, jufqu’i ce quil
prouienne la quantité M prochainement majeurque n. En
apres je pren vae quantité multiple de b, qui foit prochaine-
ment moindre que la multiple M, laquelle foitv: fi que M foit
compofee de L & de p. Sifera L non moindre que H, puis que
M cft prochainement majeur que ladite #. Et veu que Hefte-
¢ galeaFk,FK nefera pasmoindre que L: Fxaufi & p, ne fe-
ront pas moindres que L & b, & partant non moindtes que M. -
« Etpource que rc cft plus grande que p, toute Gk fera plus
graade que m. Et puis que 6 k & H ont efté prinfes equemulti-
ples de la premiere B ¢, & de la troifieme a: & que 2 la deuxie- -
e & 3 laquacticme ('qui eft la mefime p) M a efté prife eque.
y  multiple en guife de deux : & que ¢ x, mukiple de la premiere
¢ / excede M multiple de la feconde, combien que H, muleiple de
\ 4/ Iz troificme,nexcede poine ladite M multiple de la quarte : par
¥ lahuiticme definition de celiure,la proportion de » c i b, fe-
f  taplys grande que de.s d la mefime 0. Quieft pour le.premier.
».. Lefapond aufli fedemonttre par la mefine definition, ren-
' C . uerfapg -

ek kG
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224 _ELEMENTS D'EVCLIDE,
£ x. & uetfant lordré des magnitides: telle-
R 'ment que b foit la premiere, a la fe-
A B % ¢ conde:p derechefla troifieme, & B €
D ~ . . . -
e — . laquatrieme. Car M, multipledela
" B premiere,excede B mulriple de la fe-

. - conde:& routesfois 12 mefme Mymul-
tiple de lafroifictne, nexcede point ¢ x.multiple de la quatrie
me. Partant ia proportion eft plus grande de p 8.4, quede pa
B.Erainn eit manifefte toute la Propofition. " '

Nousduvons v peu efclarci cefte Demonftration de Cham-
pagne, qui ja eftoit vn peu plus claire que celle de Theon: la-
quelle toutesfois ne laille pas deftre encorobfcure. En quoy je
ne peux que je ne mefmerueille, puis que les Propofitions de
ce cinquieme liure {ont mifes comme en‘la commune inteli-
gence, ainfi que nous lauons jadit ¢y deuant, 8 melmes que
de plein abord elles femblent engendrer en nos, efprivs -quel-
que confcntement, je ne puis, dis-je, que je ne melme
que leurs demonftrations foyent ainfi enucloppees. “Nous a»
uons donc derechefefclarci & abbregé ce patlage. - o

Soyent deux magnitudes, s & B ¢, defquelles B c eft [a plus

rande:foit aufli D vne troifieme magnitude telle quelle. le dis
quily a plus grand’ raifondesc i b, quede s dp. .

Soyent entendues, comme au parauant, B ¢ premiere , b fe-

. . conde,atroifieme,% derechefen-

= o . cor b pour quatrieme. - Etquon

S o leur cerche des equemuplitiples-en
‘x % m 1  ceftefagon. Puis que B c eft plus

- *grande que ajje fais & Begaled la-
dite o': Et multiplie egalement & de telle fagon fune & lautre
& c & E B, que de & ¢'il en provienne vne quantité ph,ls grande
que b : laquelle foic ¥ 6 : & de & B vneaurre quantite, qui ne
{oit moindre que ladite b :Jaquelle fera ¢ A.'Si fera(a caufe-de
Pegale multiplication ) 6 F equemultiple deladite ¢, comme -
¢ 1 de ladite & 8: & partant,par la premicre de ce liure; gt
autant multiple de ladite £3,& par confequent de 1gafte 4,

que la toute r Hleft dcla toute B . Tay donc ¥ 1 eglighr

de ladite B ¢ premiére, & ¢ B 'de1adire A troifichs.
nantje maltiplie b jufqdi teqiifl pronrentic¥iie

-

<3

-
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chainement majeur qué G H: afgauoirje prgns le double de la-
dite D, puisletriple, & ainfi de fuitevnde plus. Er prolonge
X L, qui fera la premiere multiple, plus grande que ladite 6-#:
& de k L jeretranche L M fimple & egale i ladite . Donques
K L eft-aucunement multiple deladite o, comme de deux, en-
tant que peft feconde & quatrieme. ; Et pource que k L eft
prochainement.majeur de ¢ H: Jadite H ne fera pas moindre
que k M. Et puis que £ ¢ eft plus.grande que D, & L meft egale
aladite p: r 1, multiple de la premiere , excedera x L multiple
de Jafeconde.  Mais puis que x L a efté mife plus grande que
G H:ladite,c.H, multiple de la troifieme , Hexcedera pointx L
mul;t‘ipjc"dc.la quarrieme, Parrant, par la huittieme definition
de cc liure,ily a plus grand’ raifon de B ¢4 p,que de a3 p. Qui
¢ft la premicre partie du theoreme:. . A

-Lautre partica efté maintenant prouuee : {gauoir eft, par.
la mefme definition , renuerfantlordre des magnitudes & des
mulriples: - ’
'THEOREME 9, PROPOSITION IX. |
Les magnitudes, quiont vne mefme raifon i vne
melme, font egales entrelles:Ee celles la anfli fone ega-
les, aufquelles voe mefme magnitude a mefme raifon,

A B

Qu’il y ayt vne mefme raifon
—* -des ihagnitudes A & B d la magni-
| T tude c. Icdis quea & B font ega-
fes. Etaurebours, fi ca mef(ine raifon dfune & i lautre, je dis
aufli quelles fonic cgales. Ceft la conuerfe dela feptieme de ce -

liure, - o o ,

La premiere fe preuue ainfi, Car fi elles ne font egales,lune
d'icelles fera plus grande ; prenons que ce foit a. Si fera, par la
premiere partie de lanrecedente; laraifon de Ad ¢, plus gran-
de'que de B'Vé.p';s’,."(irjirgil";igfiQtB‘c(c‘." Etla feconde fe pronuera
aufli ainfi: $ia ¢t plus grand que's, par fa feconde partie de
l’gmcéedédté,‘li‘rﬁi_féjp“ le ¢-a p'fera plus grande q&cccl&e de
cia,contreThypothiefe. =~ ST '

© uoTHEOREME, 10, PROPOSITION X.

. . S BarE L R S
.+ Calhe dg deusdmagnitudes eil plus grande., laguelle,
L ‘ F  awe

/




226 ELEMENTS D'EVCLIDE,
avne plusgrand.raifon a vne mefine. Et celle de deux
magnitudes eft moirdre , i laquelle vne mefime a plus
grand'raifon.” T - o
Sila raifon de a4 ceft plus grande que de B3 ¢ + jedis que
a eft plus grande que B. Que fifa raifon de ¢ 35 eft plus gran-
de quedecda:jedisdu reboursque B fra moindre que x;
Ceftla converfe de la huiiénie, .~~~ e
A s Le premier chef fc preuue par la
: P . ptemiere parric de la feptfeme, & par
o la -premiere partie de la hui&ieme. "
Car,parla prémicre partic de lafeptieme, A ne fera pas egale &
B: & par la premicic partic de la hui‘é}i?::m‘c;, ellene fera pa$
moindre. Lefecond cheffe’ prenue par les fecondés parties
desimefmes. 70 T el s
rd s P e . BTV ‘ o e
THEOREME m, PROPOSITION XL . .
Les raifans qui{ont egales a vne mefme, font aufli
egalei entrefes. o0 s - NS SRS e S DI
. ~Soidfa taifon de & 3'%; &laraifon de e ¥/ chacitiecgale ¥
lataifosi de £'3%. ledis queles deux naifonsdea d v de o
D, font egales : 2 {gavoirque Aeft 3 Bcommecap. ‘

g

L . 2 ».  Soyent equemulti-
Ax — ’EF — S plescda,Hic&Ka
Ll e D w T maulanges equey
— . mulriples aucinemér,

ts) RO P e

fgaudir eft,L 48, M D, &NAF. 'Ecﬁourcé‘qﬁ;c’ on pole’ A ¥,
comme A 3B, &comme cAp:il fe verra, par la conuerfe de la’
fixieme definition prinfe deux fois, que fi K'excede N, Géxce- -
Jégét aufliL, & M excedéram: & fik éft egale A v, ¢ auffi le fera’
41,851 3 W& i el mioindré que w, 6 auffi féra moindie qubd
ke Sidete s cseden,n el i YT
e ¢gald ¥ 0u oindre, matlbi kra cgal I, o moindel
Pattant, pat‘%a fixiethe definition, comme A& 35, é;’%&ﬁjq fe-
racip. Ce quil falois provuer, 7 73 P UonTRe S
Icy fe-denidtifre va ‘a‘:éfnﬁcipﬁt v‘h‘mcﬁn;?;‘cghﬁ)@i;qn dit.
@f‘éﬁfﬁteﬂé&@d@ﬂé& Jal Gotnpsiitsy desalplt ,hc'cl{aQne
- ‘ exces

R
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+léxces ou egalite desequemultiples. Comgien que je ne veuil-

ie pas nier, quon e le puifle prouver autrement. Mais a quoy
bon celd, puisque ceft vne notion de lefprir, qui eft contenue
{ous ce principe : Les chofes qui fontegales avne mefme,font
aufsi egalessnurklles:  Ce'qui certes eft tellement general &
vniuerfel , quen tout art, entoute efpece, & en tout exercice
defpric que ce foit, il portezoufioyrs auec foy fa preuned fon
acquiefcement. Mais nous auons ja commcqcé a fouftenir ce-

fte fagon én fa premicre di prefent. ‘
 THEOREME 1, PROPOSITION XIL
efoy hampaigne 13, |

~ Sichacune de.quelques magnitudes: a mefme ra-
fon A chacune de-quelques autres magnitudes : eom-
mevne des premieres eft a voe des dernieres,ainf tou-
tes les premieres {eront A toutes les dernieres.

“Ce quela premiere a craicté des multi plcs,.c.c‘ﬁe eyle dic de

‘toutes fortes de magnicndes. _° ,

Soyent a, ¢, E, magnitudes feparees , qui ayent mefme rai-
fon i B, D, ¥, aulsi magnitudes diftinétel , ou {eparees : fcadoir
eft, comme A a8,ainficip,& EAF. ledis,que.comme aeft 3
B, ainfi toutes enfemble a ¢ &, font 28 D F routes enfemble.,

AR e N Soyent prinfes G, H,
L R SR K, equemultiples de a,
- 15_. LT E TR C,E:&1,M,N, eque-
- CAANECUNIN . ERCANUR . 48 - maltiples auffi comme

fe veuille, de B, 0, 7. Si

- fera, pariapremiere de ce liuze; toutce quieft de e , H, K, au-

santariultiple de toue ce quictt de a, ¢, &,comme ¢ eft mulki-
plerde kslemblablemenctous ce gui effde 1,M,¥,autant mul-
tiple d¢ vout ceaqd eft de 3, b, ¥, commo.teft-den. Evparla
conuerfe dela fixieme definition prinfe.denx fois , fi @ excede
2iyH excederalanfii M, & krexcedera N ¥ 8 fi lesipremiers font
¢jgdux ou moindres, les autres feront avfs owegaux ou moin-
dres. Partant, parlacemmunc notionjfi g.excydex , toutce
?ﬁdade ©; B, Ky 'exwodura aulsi toutiie quiet der, M, N1 B fi
ak i , F z &
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e G, &1, fontegales: ]es
[} - H ® -

-~ — ~ S tous [erdt. aufsi egaux:
~ : el & fic eft moindre, le
- — -+ ctoutdegiakferaanl
fi moindre: Donques,
‘parlame(me definition , comme A eft 3 B, ainfi ferale tout dc

A3 C, B>l toutde B; 0, F. Ce quiil faloit Pl‘Ollllct

THEOREME 13, PROPOSITION XIII

Sefoy Q,Qampmgne 12,
Silaraifon dela premiere ala feconde, eft de me-
{mes que celle de latroifieme 4 1a quactrieme : mais la
raifon delatroifiemea la quamemc foit plus-grande,
quecelle dela cinquieme a la fixieme:agfi la raifon de
la premiereala feconde, fera plus grande quede la cin
quxcmeala fixieme. o Sy

Soitla mefme rax[on deads, quede ¢ 3 b : mais plus gran-
dc dc ca D, quc deear. Ie d:s,quauﬂ’ 1 plus grandsfcﬁ larai-
R TIE fondeadB,quedesar. -
.+ e prendray aequemultiple de a, & Hdb,
- ¢ Etencorautres equcmuluples derLas,
| demip,&deniar. '
"+ Et pource que, ceft vie mcﬁnc raifon de
11 4 cap.que deEAT omaisplus grande que de
Gk EM KN gip:parla ‘sphuerfe dela fixieme defini-
- tion il fe void,que fi i excede M,necéfaire-
- ~ ment G excedera L. Mais, par fa conuerfe
41 11 delahui@ieme definicion; & mexcede M,k
,] = J .nexcedera pas neceflairemént §i; Doney f
¢ excede Lk niexcedera pas ncceﬂairsmsnf '
N. Pa.rta,nt, plus grandc ekla rax(on dbad Bique nep pbsde E
ax Ce quil faloit produet.; »:r il vinsixi, oA Aloums
:nToutcecy weft rien aurrc,ﬁnon,quﬁ(ﬁ Advx fonteganmen
s'enx ; & queleun diceuxeft plus grandiquih srojfiomeslan-
tre aufsi fera plus grand que ce traifjemes; - ;. vmh#"‘
DcChampagnear@gc ﬁ!&m&léfw onsirds A
, k|
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‘decip:maiscelledec3p eftplus grande que de E 4 larai-
_fonde a A8 fera apfsi plus,grande quede e 31 "Carficapeft

moindte que E A F £ 4 F.fera plus graﬁdé;‘fqﬁ‘é“ctﬁ p. Renuer-
fant donc la majeur im‘p_roportionalité , ixexcede N, H n'ex-
cedera pas neceflairement M. Mais {i £ n’excede pas M, G avfsi
n'excedera pas L, Donques, par la definition de la majeur im-

;progortipnali;é ,la proportionde e aF, feraplus grande que
_de a a8 Parrant, au rebgurs, clle feramoindredeaas, que ,td:e

£ir. Cequil faloit monftrér. Mais cecy ‘;ﬁ__’éﬁ pas de preuuc
erop exquife.  Cequi senfuiteft de plus grand ~P¢id~5f i

Si de quatrequantstés laraifon dela premicre 4 14 feconde -¢ff

,,,,,

plus grandeque celle de la'vroifieme 4 la quatrieme: 3l y ‘Wira giel-
_ques éqqemu/tiples de la premiere ¢ de latroifiemesiefguels cam’fé-

rés:a quelques eqi;amylft;plef de la feconde &dela ghn{rié%é; d-fe
trouners que ¢ multiple de la premiere eff plics grand que le mili-
plede La feconde, [ans toutesfois que le multiple de la troifieme foir
plus grand que le multiple de ln quatrieme.  Ce'§ui fe prouuera
ainfi: o - SRS S

.« e m e doy
o L -Seigla proportion de aBics
L - &..u - plusgrandeque de b3 £.E¢ met
- Ae_. TR » _ _ tonsla propottion de AT A ©
c © E_,  commecellede p 4 E. Sileras
_ S - - par cefte-cy, & par la dixicnre,
. ) L TR - . 9 8T & : e
T = axmoindrg que AB.. Er foitr s

—~———=—, ... moindre en quantisé. Te multi-
pliezay cefte 7 8, jufqui,ce quiil:pronienne vne quantité plus
.grande que c: laqyelle foit.c 1 : partelle conditioh ,qué B,
multiplige tout autant; produife yne quagtité non moindie
.que & ;laquelle (ot .:Logs je feray que 1.  loit aurantmulti-
pls.desn que G},J’Sgdﬁé‘é‘ii&s?»%:fgu bien x de ladige b, - Si
fera , par la premiere de ce Kure, L Hautant multiple'de ladits

A B quesde adiee 0. EnaRiseJs mertay » premicte qlahi
£ mulciple dg 5, gyifgic plug grande gue x: & metrray Ndinfi
mouliplé de g,comme aleft'de 5. 8i ferd, par Jes pofitions, &
par laconuerfion dcahﬁﬁm’x@dqffﬁéﬁ,lfagt’gz’;icfé.a'c.ﬁ{i&ré:
micre deg multiples dg ¢ qui feraplns grande que e : &fiL
mefesn 5 FB0Indst G fnalriprepday ¢ 1‘1’:?&;"’3‘?!«?‘;? la pliss

T

gtande
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N “ "r | "' i obrig 2u I‘Igfﬁﬁde des multiples:de ¢ :ou

A_ ”if - e %itacgale dicelle ; fidaventure
AU w30 YT Vet la premiere dé fes multi-
€ 'L ples:laquelle foit 0. Sifera com-
e M ——— pofee N, de o & de €, Puis donc
S ‘que L G ntft'pas meindreque o,

g et T
C &cueft plus grandeque c: L M

fera plus g‘tancfe qtrew Partant, puis qucx eﬁmoxndrc que M,
la Propofition eft claire, :

Lufques foy Champagne : duqucl)ay quaft pa-t tout lovéla
brieneté: Mais icy , pourauoir trop abbregé, la dcmonﬁranon
femble manque, Caril nexphqu pas aflez , que la quaritité N
foit la premiere des multiples qui. fgn’. plus grandé gue s, Il

“f‘aiot:\dpnc prouuer cecy pat la quatrieme ¢ dgc ce Imrq Car puis.
queAFeftdc, comme b eft 3% ;. & qué K faic équemultiple de
p,commec left de ladite a F:& aufli & de ladite ¥, comme
N fetdec: pa.r la quatrieme de ce liure, 6 1 fera A N, comme x
AM. Maiskiwmeft prochamement mineuvr de ladite M: donx
quesG L, {cra prochainement mineur de ladite .,
yandil parle deip"dﬁhﬁns,rl veut.dire cecy:: que puis que
¢t el mui‘uple dé x¥" %:rrla mefmefagon quex left dep: &
que o eft 3, cornmhe UcA A ¥ : L G fera pllis grande que cpuis
que k'aclté po (e ’plusgtande que & ‘
lDc:rcc‘hcg’(j tie. Nous pourrons auffi demonftrer la
‘conuer’ﬁ: dé ceﬁescé] 1% fgauo‘lr s'il {¢ troune quelques eque-
muhlpics de Tapiéiiere & dé'la troifieme ; & aufly quelques
auﬁrcs eqhémaltipléd deé'td febnde &‘HE Hac quattieme: & ke
u1ttple de'ls Prcmlcré extedetetmuli fﬁéfd”t la feconde; &cle
mulnple de ia troxﬁefme excedt poipt Rihiliple dela qua-
...m‘cmc “1‘ Y 1 gzandc toportioh’de apremiefe dfa
on ?e' 51 dc‘laP t’roxném“é a‘li\ irathiéhe, Ce qtﬁ fe demon-

A I e s gl v o aasiee Y aloen , sust

]rgo}cntguatré qu\hh‘n 6! R Pl ¥ik ‘fcc&rﬁ‘é“ tb i

/ ;ron( emé &R E fig ’&d é"‘@g it l:qucxﬂbh‘rpft%ﬂ,&
K cquemuléxpk é 33 femi»lﬁkcxﬂﬁﬁ?&nﬁtc demulaples 1
a B & KAE: & X cxééﬂé‘ﬂ & (;tB&té‘s‘fms nt'xcetfépomt K.
dxs gm[ aq‘l mgraii’blf R‘fx,‘% meddi@@iE;

C{ig ﬁyéf}llc cﬁo’i.?,%céﬁ & firpationi; Mﬁ%nneﬂéﬂdﬁ&

x
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e om ... fixieme definition : Ce qui eft
- ; . L [ .

T . . e contre Phypothcfe. Queficlle

i.. » - eltoit moindre, pofons que cL

&, ®»L-_ < f{oicas,commeachtan. Sifera,
B. . -.e—~% parladixieme de ce Jiere, cL

o —«— ... moindreque cp. S$eitmoindre

—

LRSI 51 .delq quantité.deL p. le.poferay
donc, que M N foitainfi multiple de c L & N 2 aiphmulgiple
deiL D, cbshme oft multiple de a.-Sifdrs, pas fa:preipiere:du
preent mBautantimultiple dgic b, comme.r et mylciplede
a. Donques , chacune des deux quaptités: M P & 6,¢ft eque-
multipleide la.quantité.cp 1 & pastans elles fong cgales ener'el-
les, pat coghi acfcdpmnfies enlaifopricme du prefent. Ee
pourceque G p'efbpasplls grandague K M.» he leraspas aufly
plus grarde yu'icelle. Mais, pan taconuerfe de la finieme defi
nition, M v eft plus grande que k, puis que Feft plus grandg
que H. Donques M fera plus grande que M 2. Ce qui ne peut
eftre. Partant la Propofition cft en fori entiet.”’ dufques icy
Champagne: Mais céfte demonftration paaufli rignqui vdille
le parler. Caril preuue g, gyi 83 pas befofng e preuye : vais
1 mefmes , ce que nous apons fouucnt pris pour preuue des

Naarayr >

theoremes {y deitant. “Toutesfois la premiere neft pas 2 mef-

prifer; caretle thdnfire le moyen detellement eftablic les eque
hdtiples, ghe le'multiple de la premiere excede le multiple de
Ia feconde, mais Je multiple de la troificme nexcede pointle

, Gy -z

&u?ﬁg&lé“ii@ fa }lﬁf i'éx'r’;’c-“ i3 a:;:xzfs% BT TR
ClB o U caR st enseub 1o i s s e T
2upfHHE O REME 154 RO PO SITION X LLH. ~
<uSilg rdifon-dela premicre a lafecoride ; eft de mey
fmes que cellddé i troffiemtA 14 quatrientier & quela
premieref{oit plu ptandoque lazroifieme, lafeconde
2 fera plasgundequelagesbicme: Euliclle off .
gale, elle fera egale : & {1 mnindnesqueindi@iu,, 1o
2. bl afoebaman qf Saivilx mifpn g Aopre-
s - o L1 .omicye; B3 fcoopdsrvemme
YT S8 B & £TRh £ 8 derp dmoifeme ;2n quatiie-
mc.: 8 quesh {oie pitrsagrands ghe o kodd 'qi‘c':mﬁ:rtq:mﬂiqﬂ;s
[ N \gran' :
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. 'i“;i‘,‘]f’:‘é_:) Tl gmndequc D:&ﬁ A Cﬁc—
B TS s n o galed ¢, Baufhi le ferad ps

: ~— " &fi moindre, moindre,
Car, puis que A eft plus grand que ¢ : par la premiere partie
de la hui¢tieme du prefent, la raifon de A 3 p fera plus grande
que celle de ¢ a b : & partant plus grandedeadp,quedea i
B. Donques, parlafeconde pattie d¢ la dizieme du prefent, s
feraplus grandeque b, w. oo cre e 0T =
- Quefi-avcft egale & crpar M premiere pattierdetla feptie-
me, a féra & b, comine € a b. *Partang; parla fecondepartic de

laneufieme, B feraegaled .+ o o
ue {i o et moindre que ¢,par la premiere partic'de la hui-
&ieme, la raifon de a4 pifera moindréquektelicid¢:ca b : par-
tant, plus grande de A4 3,Qoe 4'p7; Dariqués., pardadeconde
partic de la dixieme, 8 eramoindre que p. Evainfictt chire la
Propofition. » - it g Lo i
~ THEOREME 1, PROPOSITION. XV.
Les magnitudes ontla mefme riifon entetlles . que
legis eqiemultiples o encruge - 1 s 22
o m T Seyent ,eggpijﬁgﬁp,rc‘s‘ ci
: A .. m . AmM&D i’n{,}Té,, isquilya me-
.+ o fmerailopdecd pquedes

o A I RS ¢ SRR T I
B

I

iB..

J;..’,’, IR BT ., U LTI R o Tyl

Soit divise c felon la quantite de Ak 93@9;,1}{% gu@q;g&gldg
. Lorsy aura en c autant de parts egafcs?\ Ay quilyedaura
en Degalesd Bﬁ*ﬁ@‘fié’h’féé?qig,é‘cﬁz{huepnrﬁd‘ dddi t{é,fﬁié’ﬁhquc ;
partic dudit n , éft comime 4 & 3. par laddviiemi dn picient,
* ¢feradp,comme A 33, Cequilfalpitmentiters,- . -

i “THEOREME 15, PROPOSTTLO NC XV -,

B +

™

* 8b quarre thaghivirdes forle proporcigaales u-.clles ke
feront aufBibflansipermuties. i1 8 12l 09 Lisic oA

~'Soit ldproportiomde’a 33, commede cap.

pevmutand, que A eff i eXommeBd v, : ‘
.. leapuray equedanliples 4 A;8&F 4 B: &.gyﬁmmtray‘ e-
queniitipiesiobag Sised m -5i (g paalbpseitdent, 51 F,

sbasiy com

ledisyenles
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. @ . gomme ¢ AH; -Partatry, par 1
3 quatofziesc; 1i ¢ eft plos grand
& . S quec,Fleraauffi plus grand que
JP— 7 0 m:&fiecgal, egal; & fimoin-

dre, moindre. Donques, par la

fixieme definition du prefent, a ferad c,comme 8 b, Ce quil

faloic monftrer. 3 ) .
Deceéy il ef manifette, que pour faite de la continue pro-
poteionalieé a periutéé, il faut que les quatre magnitudes
{oyent de mcfme genire, | .
THEORKEME 1, PROPOSITION XVIL
Si que[qués‘ 'magni;udc_? eltans’ ¢0n1'6ix'1{i‘els;" fént
pﬁogortidhﬁlc’:i‘," eles leferont auﬂ?eﬁéhﬁ desjoin ches,

€ _w.o kool Poo Shirlapropordon d¢
A C B R ABasc,commedepE ¥
pE_E A | er. ledisquea-cefticesn,
— ‘ = - - commep FAFE, N

Ie mets ¢ Hegueravieiple ¥ Ac, & nk ‘¥ cvi &de mefines
¥ M 2'p ¥, & Mn 3FE, chacune A cHacine.” Etderéchefxr &
» Qautunement cquentiiliiplesd ¢ s& v, Si'fera; parla pre:
miere du prefent, é K aink multiple de A s, comme e n feft de
x& &1 ¥ autant multiple de ® e,comme L m [eft de b ¥. Mais,
de tant mukiple queft 6 1 de ladite a c,de tant multiplea efté
pofee L s de ladite b »: & ; en continuant , de quant multiple
efti mde ¥ ,autant multiple eft, ( par la premiere du pre-
#ne,j1 v de p. Donques; aurant multiple queft c x de a B,
agtant multiple et £ v de p &, par lonzieme du prefent. Es

‘pource que H K & M N font equemnttiples defditsc s & FE: &

encor & ¥ & W, avtres equemultiples des mefmes : par la fe-
eonde du prefent, x » & x . feront equemultiples des me-
fmes ¢ B & ¥ . Donques, par la conuerfion de {a'fixieme defie
nitiont, i dcmaulviple de a8, éxtede mvmditipie decp: 1
muliplc de pe,excedera m qunakiple de v g : & Ecgalecga-
ke: & i mofndre ,moindre, Oftant donc des communs nx &
m ¥, fi & 1 excede X #, 1 M aufli;, par 12 cotimune Wotion yex-
cedera x ¢ & fi cogaleepale : & & sroindec, hoittdre Pastane,

' G pa

~
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parla fixierne definition .comme A ceft d c Byainfiferap rar
E. @qt“ quik faloic demoadieer.

TH’E(&REME 18, PROPOSITION XVIIL

Si quelques magmtudcs eftans desjoin&tes {font
proporuoncllcs eftans conjoinctes,elles le feront auﬂi

TR SR SR Dcmemant la mtfmc
z:%?;gl';’.‘z" L J‘;'; ﬁwanonficsgnagmtudcs,
= {onacace,n,gommensa
P v 3 FE. Ied:squc;meﬁ:aa C

commenEleftacEr, C»Ptla conuerfe de lantécédente.
1;:&3ar, ayant agcommpodé:a chaque maggitude fog equemul-
tiple, il (¢ verra , pac la;conucrfc de la fixieme deﬁmtxon que
611 excede’ b, 1 M aufli excedera’ Qi & 1i ellé cﬁ ¢gale , e
gale. & fi maipdre,; m moindre. Partant,ayant posé les com-
muns, 8 K % M N :-par la commune notion, fi ¢ k excede He,
LN C)gacdcganawf M Q: & ficlle eft egale, egale: & fielle eft
momdrc, mqmdrc, LPagtant, par la fixieme definition, A 8 fcra
i B, comme DE A EF, Cequilfal xtdqmo@ﬁggr. 2190
Angrgment, &*paral,:mpo[ﬁblc Glan laggice., Vieu quc AG
é(t 4CB.,COMME D F aF E: mais. PONIPas 4B a WC,COmMe b
1EF; qué DE foit i quelque autt, magnugdc, €OMME AE G,
ainfiqucas ¢ft A5 .5 G fera plus grandc que E F, ou'moindee;
car fielle eft egale, la propoﬁnog
T, fera toute confellee, Soitdonc pre
e ..~ mjesements,c plus gradg que EF.
Si fera, par lantecedemc, Acacicomme D GAE 6. Partangy
pat lonzieme de ce hurc, pcferaie ¢, comyne p Fa FE. Don-
ques , par la quatorzieme du mefme , puis que b g, premiere,
elt momdrc; gue DF, troifieme: G E,,tccondc;,{ moindre.que
£ F, quatricme, Maisc g2 c}lcpo(;c plus ,gran ...La pofition
doncc‘t rcnuprep DTN I S
Mimtg‘ga@; o;gmqpmeA B3B ;,ﬂmﬁ D Eg,s,an, moindee
quc E F. Sifgrg, par, lamtcchcngc ACAEE,commeDHAHE,
Pgnanr, par lonzieme, o Heft-a 1 £ comme DE A FE. Etpour-
ce queDH ,fgrcmxc,:;,_,cﬁplus grapde qug 9 £, troifieme : pag

la quatofzigme, £ H, feconde; . fera plpg grapdegue e F , quas

tricme,

.;-,;»“'c;x-‘n

Wy i f”
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CIN-QVIEME ‘LIVRE.'A g
ttiéme Ce qui ne fe peisc faire7Partane, cdmﬂﬁm"aﬁ%csm
fip & i BF.1Ce quil falgipdemeontteer, - = o7 .ol

TBEOREME - -19,- PRO POSITION XI1X.
Si comme]e tont-au tout,ainly elt lofte a l’oﬁé-lé re-
fte aufli fera.an reftejcomme le routian tout....

Ce que 12 cinguiéme 2 proposé- des: muiuplcs 'y ceftebcy ‘ld
propaﬁ: des magnitudesen general.  roi il L ion

Soit donc comme le tout A 8 au tout C D,axqﬁ, loﬁc ;BJg, aJo-
ﬁc pF. le dis auﬂi quc le refte AR eftau rcftc ¢ F,comme tout
ABitoutco.

Car pms que A Beft3 ¢ by cont
& . mesEgtdnp Fépal‘ cfchangc aufll,
A nﬁ:raws,commc ip F:& par difion&ion,AEAE ﬂ com-
meCF irp:f dcrc:LcF par c(changc AE3d CF,COMMEE B
i#p.. Ecponrce que ainfi eftoitasa ¢ b, la Propofition eft
ferme.

Appendix de Champagnc De cefte-cy, & de la proportio-
nalite permutee , fe demonfire I3 Jopomonaluc renuerfee,
ComchAncﬁana chmec PADF: chxs guancﬁa AE,
COMMEBLCACE .,

Cat puis guc scftiss ,comme CDADEF : Jyar cfchange,
w5 ferai ¢ pcommes E 3 b 7. Partant, par célte dixneufieme,
BA cl}an € commec AEACF. Donqucs,par cfchangc, Baeft 5
AECOmMMEPCACE. Ce quiil faloit monftrer.

P(oportnonalxte conuerfe ¢ peut auffi demonttrer indi-
cmcn:, parla proportxonahtc permutee ou efchangee &
par [a pevfieme du prcfcm

Sait la propertion, de aa B, telle que dgc ip. ledisques

A _E

S n&&mnﬁ,quc b £oit i £ comme 5 3 4.Et pour-
ceque acht in, comme €3 b, par cichange A fera
ac,commerdp. Erderechef, puisques eftia,
‘comime peft & & : par elchange s fera auksid p, com
hmeads. Pamtancaeftis,commeaic. Sidon-
B35 qUesk n&xﬁa egal i c:ce;feracontré la feconde
Panie&.l;neuﬁed& il et egal, 8 frada copmepac Ce

3. G z quil
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quiil falois mondran ; lufques icy Champagne. Maid ce der-
nier auoit efté prouué cy deffgs 3l ‘quatricme diprafent.

THE OREME 20, “PROPOSITION XX

+ 8'ily atrois magnitudes dun ordre, & autres trois
dun autre ;& quil y en aytdeux de: tan enmefine: raj-
fon ayrec. deux dg laurre, .-qui{oyenten mefme ficya-
tion, & quela Premlcre de lun foit pluggmndc que lg
troifieme: |2 premiere de lautre auffi fera plas grande
que la troifieme : & fi elle étt egale, clle fera egale & i
clle et moindre, moindre. -,

< On pfopofc ce Thcorcme & le (qyuant R pour prauu Ia
~proportionaticé’ey g, 7
- Quily ayr trois fal
gnitudes ‘A, E, é’un ot
dre: & trois ¢, b, F, dun autrc Etfoxt A a B, comme ¢ aD ‘&B
as,conimenés bRU DL ERGTA
“ledis quc {14 el ;lus gra,nde‘quc E,qt’xe ¢ aaﬁibﬂ pld rdﬂ,—
de que F & Ti'elle eff égalé,egate:& ff oirtre, afotrtdr€] " "3
Cat (i elle eft plus.grande, par la premiere partic de 1a hini-
éhcmc du prcﬁ:nt ilyaora’ plus grande taifon de'a 2, que dc
a8 Etpartanc,parh dotizieme, elle fera plus grandedg¢ c 4
gquc der as Et poﬁrcc que, par la d{m 6rixonahtc COnGéffc,
£as et comme E:iD,tl)/aura tos dé rat{oh de ¢ 3 D, qut ra
ap. Donqucs, par la premxerc partie 4¢ f:i ‘dixietde ic'é
grande que ¥. Que fi & eft moindre quc k, on prémldra aries
mefmes argumeuts, que ¢ et moindreé quc F. Cit, par ta p;é-
‘ mlcre partic de la h#ittieme,la raifon de'a A8 eft moiddre
deras: Etparrang, par ladouzieme, & par’la cohtierfe prd-
pomanahac elle feramoindrd dec 4 b;gme de ¢ 3 p.Donques,

parla: gr:;ma:ew pamc de h dxxxemcucfora moipdee que F.
Quc fuetbegdl i e, parla

K] 43, N . »
£ . L3

N <

o gl;-_-" T s Dw_ - premigecipartic de la feptic-
E ¥ -~ e, &k #Fa.3 & €oRMNCE 2 B:&

patran® ,par hlboomdci pnmo de lgnzignio, Rapsnga conuerfe
ptopothmMes,m {erd ap aingna pd 22 WWJW

i micre
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miere partic de laneuficme, ¢ feraegale ar. Ce quiil faloit de-
monftrer.

Champagne adjouﬁe icy: Q_clques vns ont demonftré
cefte Propofition parla propomonahtc permutee ou efchan.
gee,en ccﬁe facon. A efta B comme c a p: denc, par elchan-

ATl e .. ge,aferadccommesanp. Ec

) 3— F > derechef, pource que B cftd &

= ‘ ' commeD aF, parclchanges
feriac commeEaF. . Mais B eftoit 3 p comme aac. Parran T
par lonzieme, aferaic commeEaF. Donques, parlaqua-
torzieme, {i A premicre, cft plus grande que £ troificme: c
aufli feconde, fera plus grande que F quatticme : & fielleefte-
gale,cgale : & {i moindre, moindre. Mais ainfiils ne demoan-
firéns pas bien, Car s'ils paracheuent leur difcours par la pro-
portionalité efchangee , commeiils lont commcncc, en finils
conclutont Ia propomonahtc egale: (gauoir eft ,-ad c comime
£ a F :donc,pareflchange, A 38, comme c 3 F,qui cft legale pro-
portionalice. Qe fi Euclideenft veuquiil fe pouuoit ainfi con-
clurre, en vajn euft-il premis cethicoreme :.maisincontinent
ibeuft traicté la proportionalité egale. Puis,donc que ce dif-
coirrs n liey , G les magmmdcs de lun & de- Latre ordre ne
font de mefine genre, mal 2 propos a-on voulu reftraindre cn
particulier ce quEuclide a proposé genesalement. ‘

THEOREME 1 PROPOSITION. XXI
ﬁ ity atrbis magnitudes dun ordre, pc agtant de

magmrudes ‘duh autre & que la raifon, dicelles foit
meflee,ou pcrturbce & toutesfois la Prcmgerc "dun or-
dre {0it plus grande quel; la troifi leme, aoffila Premxerc

de Kautrc fera Plps grandc qug la oxﬁem¢

el - TR I JENEE .
Ji;“‘i*.—m s Rty I **’1‘4?1"4“'? Iéy aye trois ma-
T— 1 € ‘ gmtu & dun ordre; A,
b g P B, % - &‘troiy autres dith

—
sugte, F,C,0: & que la propersian qu,x.cﬂ;cnqcllcg faivperrur-
heg: {gauair cft A A p Gomme € 4 D,& B § comme FA ¢: Te dis
que {1 a eft plus grande qus E¥ aufli fera plysgrande quan &
# mmdxcx poipdre 1 & 6 ,caah;a egale: o,
PATY DU A Y Y G & Ceﬁc
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A o - Bk o CeRe-ey e proune
Bh_h.‘_ — c par les mefmes atgu-
: : : ments que la cy deflus.
Car fi a eft plus grand que g, ily aura plus grand raifon de a 3
B,que de E 2B, Et partant plus grandede cap, que de s 2 B:&
.donques plus grande que de ca ¥, pource que comme E 38,
ainfi ¢ a ¥, parlaconuerfe proportionalit’é. Partane, parla fe-

conde partie de la dixieme, ¢ cft plus grande que b,
Que i a eft moindrc que £, argumentant par degrés, ¢ fera
‘ <— . moindredp, que nonpasar.

Do

.3 C— Partant , par la feconde partie
- o . de ta mefme ,F fera moindre

A i P . ueo. : :
e e Queliacegaleds,clera

D

x ’ a pcomme:¢ a r.Donques par
la feconde partie delaneufieme, Fferaegaled o, Ecainfieft
claite la Propofition. : : o

Cefte cy approche delanretederite:cat ellesegavde a proux
uer tegale proportionalite:lune & lautrg cotidoi principale-
ment la raifon deés cquerisulviples ;& door! fegs.cff ceb; queki
premiere din-ordre’ne puifle efireiplus grande e la troifie-
me , que-lapremiere de lautre oydre: ne foit aufhi plus grande
que la troificme:8cfiegale; egale: & 6 moindre,moindre. Bref;
ces mots dexces & degalité fe doyuent prédre toat 2igf,com-
me en la fixieme definition ;_ic;,cg liure, Erjl na cfté gue pon
de doner Gpf sduartilement 3 i de fiéuk eatepdre s
detx fayoanees, 7T T e i e T L

'THEGREME 2, PROPOSITION XXIL

Silya trpggm,%gnxgudesdun ordre , & aurant dun
autre, & que ,g’:ug dan ordre foyetit en melme raifon
aucc devx de !%Elt;re | &mhlabic_gp¢nt prifes, icelles fe-
ront auffi proportiohnelles par legale.

Quily '5yt trofs tn}gnﬁudes dun’erdice ; &, B, E ~&uﬁcs
trois’dunancre €, 'p, ¥ : & que A foied ¥ contnrce 3 9 /&b 2%
comse p ¥ ¥, 'le dis que a eft 35, Comthe gy plyd o0

e mets equemulsiples & 34, &8 3 ¢ : & &l x ¥, &2 §
s : B, AutEES

L. A
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G . . i e D,autrps cqucmuluplcs &
B S— cncorMaz ,& N A F,autres e-
AT qucmuluplcs. Sifera, parla
ML quatricme , ou,fmxeux Fai-
N ~——— mez, par la quatorzieme du

Y » . o * - \ N
N c ,,prcfcnt GAXKcomme HAL:

Pt . P—ee . &KkiM,comme LiN. Par
IP' T A ;T , tang, par la vingtieme dudit,
— Ai.g el plus grand que M, K

’fcrq aufli plus grand quc N:% fi egal, egal:& i moindre, moin-
~dre. ‘Partant, parla fixieme definition de ce liure, a fera A,

commec it Ce quil faloir monftrer.:

Maintenantdonc,s'il ya plus de trois magmtudcs enlun &
en. laugrc ordre, {ans doutc Ia prcmxcre..afera ala derniere de
l'un, comme la premicre A 13 derniere de Jautre : {cauoir eften
propomonﬁhtc egalc Comme fi Jon ad) oufter & Q: & queE
foitar,commera Q:le dis que Aclt dr,comme cefta Q. Car
Aferaa E.cOm¢ C dF,ainfi que nous (ortons dele demonftrer.
Mcttans donca parts & b, ilyaura troxs magnitudesd’un or-

_drc, A,5,P, & trois autres de lautre C> F, @c mcfme condition

auec les premieres. Paxtant At P,commeca Q_ Ce quil
§alo;c m,onﬂ:rcr o _ ,

‘I‘H*EOREME 23 PROPOSITION xxm

' -S ﬂya teoismagnitudes dith ordre’, & autant din

gutrc - & quela rgxfen qggéﬂ enfre 1cellcs {oit meflee

erl:urbcc,,ellqs {Etén; auIT egaLcment proportxon—
ncles :..!{?«' lJ, A ;{u x ¥

QJ y ayt trm§ magmtudcs %un oxdre AyB,C, & autant

d un aggre grd;g D,EF. Et CLE oit ip,commeEAF: &BAC,
comm D3E Ic dgs queaéltic, coqmmc D 3F.

, Ie. metfray G, Hi K, cquemuluplcs a4 A;B.D: & autres, L, M, N,

¢qucmulnylcs a Coby E é fera, par la quinzieme du prcfcnt,

omme A a n,am{j cau Er pougce gue, comme A eftas,ainfi

et g ar:par lonzieme, commc Geftan, ainfiferas i v. Ec puis

ggc,p;g{agg‘tg qumq.cmc:copmq)}: sft aF, ainfi eff M A n:auffi,

i .)} . Pax'
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, parfonzieme, comme ¢ et ds,ainbfera m

-t 2w Eedavtant quecommcnac,mnﬁcﬁ D

4 Etpar la quatricme du prefent, comme i
“eftay,ainfifera k2 M. Donques leserois
magnirudes ¢, #, L, & les autres tsois x, M,
N, font proportionnelies persurbecs, ou
pat meflinge. Si donc G excede 1, X exce-

T deran: 85'il eft egal,il fera egal: & fi moin-

dre, moindre. Partans, parla fixicme defi-
nition, blerair, commeads. Ce qmi -
loit tmomftrer.
Les equemuttiples pevaent eftre prins
autrement. Quiil yayt trois magnitudes
" dun ordre, &, B, E: & autant dimmwre ¥,C
p: & foit¢ dp, comme a3 s: &comme B
£, 2infi B% c. le dls que A cﬁéx comtncf
eft i p,
le prendtay ¢ , 1 x, équentiuhiplesd 4,

C,F 1 8¢ autres L, M, ¥, qui foyent eq,ucmulup:les 3, ¢, 0. 5i f&-
ra, par la quatrieme do prefent’; ¢ 31 ; corirhe Haw: & par it
quinziéme, L ¥ M ; commexdn’ ‘Sifetont] mﬁmuu pat4-
uant, les equemulriples des deux ordres en riifon pétrrarbee
entreux. Partant, par la vingtvnieme, fi € excede M, x excede-
ra aufli N : & sil eft egal, il fera egal : & i moindre, momdre

Pattant, patla fixieme definition ;commea s ,am.ﬁ femra

}:

P

by 1l

]

"'-.'——vi———wﬂ-‘

!

s

p. Ce qdil falQip prouuer. .

' u?s il ylaq lgs de uo-s mtudcs
ch:r ue Orifre: cotmme quztre 3 par

! cxcmplc & foitad B, comme DA Q: &
“ pir,commecdp:&Edp,commecrid
e akp fera encgile propomomlite,
comme # 3 q,  Car puis qubn & prduve
que Aeft X £ comme 2 eft f%snoﬂahi

n&. P, les trofs quarftités, &, £, ¥, 8 u-
© treseant £.¢; § fcromcmreu!‘wﬁ’lﬁﬂ

méfler Patanc o fera ¥ comdé¥ kq,
€ gifil taléit detmonttrer. ™ -
Eito TR par irMsm &

tesn
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émdire le qua,tcrnair,c‘fe preuucen Merant 2 part v des.mi-

lieux : ainfi do-quaternaire le quingire, en metrant 4 part deux
milicux : & du quinaire le fenaire,oftant trois milicux: & ainfi
fuyuant. Ce quil fautavflientendreendefpececy deflus de la
propottionalise cgale..Partant;puis que levernaire patfaittou-
te la preuve; Euclidea efté bien aduisé de ne parler que de
troismagnitudes.. . . ¢ v L .
' THEOREME 14, PROPOSITION XXIIL

Sile ;pr‘ellliéxglaﬁ[c;',c_q,r_ic_lrﬁﬁf,;dmm; le troifieme au
quatriene: & an{file.cinquieme an fecond, commele
fixieme aa §uatrieniels; aulli ferdle ‘composé du pre-
hiet & du cinquiemne auﬂ‘:cdn& , comme le composé
du troifieme & [ixitme au quatrieme.

" Cequela fecondea proposé des multiples, cefte-cy genera-
lementic propofe des magnitudes, -
~ SoitdonquesaBac,comme pEAF: &aufliBcic, com-
meEHAF. ledisquéaceftic,commepnar - .
Car, par la proportionaliré cénuerfe , ¢ ferad B c comme ¥
2EH : partant, par la vingrdeoxieme, A B feraen raifon egale
4B G>cOMmME £ DA £ H:A {cauoir én prenant A B premiere, ¢ fe-
A B - & D E & conde,& B troifie-
T e v B me,d'unotdre: puis
DE premiete,x feconde,& EH troifieme, de lautre. Donc, par
ladixhvittieme,; Acacs fc{df'c?o:ﬁiﬁ; D'HAHE. Partant, puis
qUEénousanons misBG 2 ¢ ’_cfo’qir";fg"s H 3F:prehant £ G pre-
iniere , B feconde, & c troifieme , duh ordre: puis D B pre-
miere, £ B {econde , & F troifieme , de l’auirc":'_par la vingr-
devxicthe, s’ G fetaa € en é‘galc raifon, comide ok 4 ¥.Ce quil
faTéﬁt'rﬁ’o‘dﬁtCt- R .:( T -”f'),{’l‘)“ : ‘; v ,&:j'-"( PRRPTE T A
S - R 17 TIEE  A1 1S SRR S ARE L IRV SO 53 CEINE A Y
- FHEOREME 2, PROPQSITION XXV.: -
Si quatre magnitudes {ont proportionnelles, la
plus grande & la plus petite font plus grandes que les
deux autres. R EEEEEIEEE S
Soy¢iir quatre magnidudes'proportionnelles’,iA’s, ¢ E &
. H com

st
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Ficomme A Bagc byainfi 63 F. Erquela plus grande'd’ icelles
foit aB, & la plus petite . Ie dis que les deux aB & 7, font plus
grandcsquc lesdeux co & E.
Ie mettray A G egale a5:& ch cgalc ar. Ec
®] ©  pource que,comme la toute a B la toute c b,
IR 3 ainfi loftee A caloftee c 1 :.ainfi, par la dixneu-
fieme de ce liure , le refte G B fera aurefte m b,
commeroute AB atoute cp. Or aBeft Plus
grande que ¢ p: Donques ¢ Bfera plus grande
' queladite . Et dautanc-queaceft egaleak,
&cHAF:&4G&F (emmegalcs icu&e Ad-
jouftant'donc B la plas grande avx deux A &
F:&uph momdre aux. deux cH & 5:parla
communc fentence, AB& F I'e vcrront plus grandes que cD &
i. Ce quil faloit demonftrer.”
quques icy Euclide a enfeigné les propornons de cecin- -
quieme livre, Les neut Propoﬁnons fuyuantes ong efté adJou-
ftees par Champagne ,quiles a pris de quelque aitre exem-
laire : comme aufli founent'i} quitte Jordre d *Euclide, il en
laiffe les vnes, en fubftirue dautres, & en ad)ouﬁc du fien:  ce
non pas fans fruict. Caren fes dcmonﬁranons /il rend beau-
coup de poin&s meilleurs & plus clairs par le moyé de fa brie-
uetc : combien quen quelques voes ilfe mefcompte. Quoy
quece foxt, lcan de Montroyal, tresexcellent Mathematicien,
en cicant «Euchdc,a rercorla confiruétion de Champagnc Ez
mcfmcs ila allcguc lcs P;apoﬁnons fuyvantes en lcpltomc
qull a faix fur Ptolcmec Ce quia fai& que nous les auons faict
(qvurc quoy qifaucrement nous les euffions volontiers laiffe-
es. Car outrg ce qug les preuues quen tite ledic Montroyal , (e
treuuent 4 gh;midaps Eyclide., en, cefte ,matiege de propor-
tions , il me femble quon deuroit pluﬁoﬁ retrancher des Pro-
politions,que de les allonger. Cir celles qui font claires deliles.
mefmés;re font qubccupet 12 place +& mélmes chargenc len-
tendemeut. Eg, cc quicl engrand nombte nous ennvye ordi-
nairement. Ccs Propoﬁ;;ons dornic font. tclles  que. seﬂﬁllt

“La prcmtere des ad} ouffces.

Sz.dcgpat:c qw*%kmq, opAe la p:cmxe- ‘

Irc

m M

Al ct Bl ¥
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re ala feconde, eft plus grande que de la troxfcme ala
qrramcmc :au contraire,en ‘renuerfant, celle dela fecon
dea la premiere, (cra moindre quc dela quatnemc a
la tl:ol{}::mc. ‘

Soicla proportion deaas plus grandc quede caw. ledis
au contraxrc en renucrfant , que la proportion deBaaet
N e moindre, qtdepac,
s ey Cacfi elle eft femblable de
' — " Biicommedepacen ren
-uerfanc a ferads comme c
D, contre [ hypothc(c Que fielle eft plus grande deBa 4, que
de pd c:metrons 44, comme pac, Sifera, parla douzie- -
me, E 4'A moindre ques & A. Partant, par la premiere partie
de ladixieme, £ fera moindré: éIue B: & par confequent, par la
feconde pani’c de l4 hui@ieme jily aura plus grand’ propor-
tionde A 2E, que de aa s. Ec'pourcqque, par la proportiona-
licé conucrf‘: aeft 3E, commecap: :parla douzieme, la pro-‘
portion dec a o fera plus grande que de A 3 3. Mais elle eftoit
moindre, Donques, pare cefte repugnance la propoﬁuon et
afferdiie. -

- Nousla pouuons auffi dcmon&m en afﬁtmam Mcttons 'Y
idB.comme ¢ A D. Si fera, au rebours, a: AEcommepac. Fr
pource que A eft plus grande ‘que §, par la premiere partie de
la dixieme : par la feconde partic dela hux&xcme,a fera moin-
dre a &, que® & £. Partant; par la douzieme, 84 a fera momdrc
que-nac. Ce quxl faloit prouucr.

/

LA S T I

":Si dc quatre’ quantltcs il ya pIus granJ propor-
tion de la premigre ala feconde, que de la troifieme 3
Ia quatrieme:en cichan geany,il y aura aufh plus grand”

opmwbm&eiw?écmm 2! troxﬁcme, que de lafe-
conde: a'lthstﬁemé o

Swt la proportiondea B plus gramic quc dc ¢ i p. Tedis,
en ,yeﬁumt, quickla fesa plus gmdc deaic, que dendnv.
. Car-

s
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. e o - Car elle nefera pas fembla-
e \ s blc car lors auffi, en efchan-
P v e e Bee—t——

x S . geant,a ('erouchommcca
ey 07 b Que fielle eft momdrc

metrons £ a ¢ comme B a b.Si fera,par la douzieme, &4 ¢ plus
gmndc queaac. Partant,parla premicte partie de la dixie-
ine, & {era plus grande que a. Donques, pat la premiere par-
tiedela hux&xe@e, E (era plus grande 3 48, que a a 8. Ec pour-
ce quc nousauons mls EAC,commeBan: parefchange, & fe-
13 4B cOmme C 2 D. Partant parla douzncmc xlyaura plus
grandc proportion de c'ap,quedeais. %1 cft contrel hy—
porhc(c

Le mefme par affirmation. Smt pn(c E 1 B comme G aD. Sx,
fera’ ; par 1a premiere partic dela dixieme , £ moindre qye A:,
pourcc quc » par'l ‘la premiere paxnc de la huiGtieme A;ﬁ p}us‘
grand dc,queEa c Mais, par fa proportionalité permutee, £
eltac, comme B Ap. Donqucs parla douzieme,nac fcra glus,
grandquesap. Cequ il'Faloxc monftrer. .
‘ . m P

g 1Iy a quatre quamxces, defquelles la propomon,
dela. pd(f"h)ﬁl'e a:lafeconde- fo'tap\us grandc gue dela
woiflemie dla quatrierhie: :les conjoignant, | la ptopot-
tion aufli de ) plemlere &de'lafeconde 3 fa feconde,

llEt

fera p]us gz:andc q9s des o \,me,&; qga,mcme.ala'

|‘LL Fa

quameme IO Iy 1 ohati a,f OB 5

TS
Soit la proportion de A as,.plus grandc que decao. ledis
qu'ily aura a,u(ﬁ plus grandc gropomon 46 la t?%cu 3 B g B,que
delatdute¢pap. L
- Cacll e pourra pis e{ﬁk‘ Rinblable” poikzd §x‘m daflij el
les dcﬁmgmnr‘ aferoits ¥ Comeng cadaly nuvsiussp o
o dhaun omoiho: Qs Gellaft om&rwﬁanemi
e commecDa i, T
A . 8 me.du prefent, & 5a s pl s gram e que
2o wogun o shasd 5. Barasipacia prpmpeE patkic
SrkTowTopT £ 4 thbhdgustqaﬁ wkﬁgluwgmncqu

:"_'T,} £ ki
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latoute A B.Ep, par. lagommune nation, & plus opande que A,
Partant, -par la premlc;c pantwdc la hm&mmc; ily-a plus
grand proportion de E a B, que deaas, Mals Ea Beftcomme
ca p, par propottionalite defioinéte : €arEp f,ﬂeu aB,com-
me ¢ pa p. Partang, par- la douzieme,cap cft plus grandc que
Al B le eft contre hvpothcfc

Le mefme’ aﬁ’irmauucment ‘Puis'que nous avons pose la
propornon dea i B, phlusgrande quede ca pepofons s as
comme.C ap.Si (cra par la premufrc paruc dela dIXleC‘, E
moindre que a:Pactant,parla nogion COmMUNE,EB fera moin-
drc que 8. Donques,par la premlcre par tiedela hun&xemc,
il V aura plus grande propomon 'de aB aa,quede rBasn, Mais
Ia propornon deesa s, par| la propomonahte con]om&c eft
commc décpanp, Car EAB a cf’tc pofec comme ¢ a D. Par-
tanr, par 13 douzxemc, plm ggande eft, A E a B, quc c D 2 D. Cc

quxl fa. oxt monﬁrer . . R
LI *u) Coeds e UL I T

UL g S

= d a quatre quantités , defquelles la propomon '
de Ja plemxere &de lafecondeala feccmde, {oit pius
grande, que dela troifieme & quatrlcme ala quatyie-

Ay ol i
me.auf’{> dxs;qn&xuemcnt fap ropo riion dé Ia prémie:
\y(f Teg

FEATA feco nde Iera Pfus grancfe ) quetde la trmﬁeme a
l'a quatmeme. R Ry

iy K iy 80 »’ 1o },, i

P bes azp‘promoﬂ del AR fz,pllﬁ gmq §.845 9 dc < gap, Ic

1s;cnies cpardtq uc1ce gr.and c.\asgue e CAD.
Car elte i Ufirt’of't' éﬂfré ggl‘c’ﬂh(ﬁ}rzirﬁ glfe) pht fa répon—
a. ERLISENS ‘?' A ”etiohaiﬁé'cénmiﬁ&éﬁh@(@rm‘ta Béom-
St TTT {mE C DA Quehelle peuteftre moin-
-'-:1:1? %—r;:—f. istodig, c@)ﬁ}ﬂicg db&:a ‘!’}C‘HC eftoic plus
grande que de A a B: parfahvecedemé Actie fera plus orinde
decrpd ,que dea) mégﬁCe q.lu.nc.pe.ut.pas eftee, !I:cu qgucllca
eﬁmp‘bﬁdmmndpé R

ub o ”; ”F'b_ el zb 9'““{ B% mefme en a Aﬁi’mant Soirpofce
%‘?ﬁ?‘—‘;ﬁ&'@-ﬁ 1¥ 8% B,comme ¢ p 4 D.Si fera »par la pre-
s 7 1neMayikke partie de la Hixieme, & 3 moindre
QUM B’*&lpdr&n?}?ﬁl&%ouon commune, E momdrc quea,
GRTY H 3 Donq
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Donques,parla premiere partie de la huiltieme,la propoertion
de £ 2 8 eft moindre que de 4 8.Ce quil faloicmondtrer. -
S'ily a quatre quantités, la proportion defquelles
foit de la premiere & dclafeconde d la feconde, plus
grande que de la troilieme & quatrieme 4 la quatrie-
me : au rebours aufli, la proportion de la premiere &
de lafeconde a la premiere, {era moindre que celle de
la troifieme & dé la quatrieme a latroifieme. .
A B Soit la proportionde s Ba B plus gran
c » de que de c pap.le dis au rebours, quel.
‘ o le feramoindrede aBa a,quedecpac.
Caren les defioignant ,-& par lantecedente, il y 3ura plus
grande proportion de a ds,quedeca 'D.Dg_nq_u‘cs','gﬁ rebours,
par la premiere de ces adjouftees, clle fera moindré de B2 &,
quedepac. Partanc, par latroifieme des mefmes, en lesaf
{emblant, elle féra moindre de B3 a,que de ¢ pa c. Ce qu'il
fal.oi‘ dcmonﬁqut{.3 IR TSR f‘. B S
. EPMEES ' A o
L ST T e G B i
Sily a trois quantités ;Iujr; ordre , & trois dun au-
. voogeor o UF LG UL FE AN SR D RN R AT IPPL  SOR S
tre: & que la prpp‘or:io_n“de la premicre des ptemicres
: . AR SR TR N PSR I S SIS SON S SR S q 1
ala feconde, foit plus grande que de la premicre des
dernieres 2 la feconde: auffi la ptoportion de la pre-

micte des premicfés ¥ fa frpifieme, fetdphis grinde
. que dela premigrg desdernictesd g rrolieme..
-Soyent troisiquantités d un ordirea, B C : & autrestant dun
autre, D, £,5.;8 qu’il y ayz plus grand’ proportionde A 28, que -
de p a: Ecaufli plus grande dep a c,que de £ aF. le dis quel-
le cft plus grande de adcaguedemd s - o oo ol
A DI T RNCHER {_ 3 cﬁfw lbu%s§ am
B E — > RaF.Sifetapar 2 progib
S BT 0 ke partiede lar dixiente du
R R R BT L Pm&mi@ﬁmﬂd‘&é"e B,
G oo e }E;'yarmiqt;pffé‘léﬁconde

}l.—-—b—t—b—qv

Cominaa - P [N wer e i . 2R, . ‘
fhae ST e wwﬂmﬂhﬁ‘{m&‘&lﬁm:h
! b : , raifon
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raifon fera plus grande de A3 G, quede A 28, Beaucovp plus
grande donc fera clledea é-c,:quc-_dc pae! SeitdonquesHg
c,comme D2 E, Si fera,par la premiere partie de la dixieme, A
plus grand que u. Et partant, par la premiere partie de la hui-
&icine,il y aura plus grand’rajfoq’ deaac,queden ac. Mais,
parla proportionalité egaleyu eft %1 ccommeDpar:carHefta

' G¢,commepan:& ¢accommeEa¥r. Donques, parla dou-
zieme; elle fera plus grande deadc,quede par. Ce quilfa-

loicdemonftrer. - ST e
- : ViL

S'il'y a trois quantités dun ordre; & adtrestant dun
autre, & que la proportion de la feconde des premie-
resala troifieme, foit plus grande que de la premiere
desdernieres a la feconde : & aufsi de la premiere des
premieres alafeconde, que dela feconde des dernte-
res i la croifieme:it y aura aubsi plus grand’proportion
de 4 premucre des premieres a la troifieme , qge dela

premuere des dernieres alagroifieme. O

Soyent trois quantités dun ordre, a, B, ¢ : & autrestant dun
autre, b, E, F:& quil y ayt plus:grande proportiondes i c, que /
de pa B¢ & plusgrapdedeaas,quede e ar, Iedisquelleeft
plusgrande de aac,quedena . Cefte:cy dppattiencala pro-
portionalitéegale. . o ue sl e
s L EORTEDTINR T ,\;Ca:_,_, foitc i c,comme
iy s Da:par la premiere par
e n ;.‘EL\F.'—__H—"] T ‘;gq de ladj§i¢mé du»pr;l-

ST R BT G v eae, ¢ fera"moindre que
b2 0D LD e L onbepartatitypar ladecon-

Gt s e Ao &

BAR: st R AN TS -3i~?dﬂ;§@ﬁ¢de'1% hux&ﬂcmg
Comee | 7  ilyaura plusgrand’pro-
portion de & i, qua p:& donques beaugoup plus grande de
&d G, quedg ik SoirdoncHd G comme B ax: $ifera, par
la premiert parsie dé lal dixieme A plus .grandgue #1: &, par
_ vonféquencyia:propsntionde 4 3 ¢ plus grande.que deni ¢,
. parkpremicrq pamiedela huiticme. Mais, pas la vingtrroj

fieme,

A
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fieme, lh‘propomon de'ridie et commédc ipd¥ivenqueca
ceft comme b i E:XHAG cOMmeERy, Paﬂ'annpm .‘ih-dou-
zieme, la p proporuon deaiceft pIus grandc, quedeDaF, Ce
quxl faloxt dcmonﬁ'rcr . . A

t

L S 1 -

" Sila Proporrmn du tout au rout, cﬁ Plus grande

Yl'\/l',"'

que dé Tofté i Yolté: la proporton aufsi du refte’au re-
fte fera p us grande que du toutau tout.

Soyent deux quantites, 4 8% ¢ b de{quelles foyent retran-
chees AE& ¢ Fi& Que les rcﬁcs {oycnt EB & FD: & {oig la pro-
portion plus grandc deasach ,quedeakdc £ I¢ dis auffy
que la proportlon {éra plus g«rade degbaFp/quédesBico.
‘Car, elchangean, par la feconde
dgs adjeuftees, la propomon  fera

,grémd; de aBaar,quede
cr D ac r Et pattant f)ar Ia cm uieme ae.s mcfmes &aure-
Botirsia propomon de'asdibiferd momdrc, quc deé¢phcr.
Dercchef donques; par Efch‘dngc’ {4 propottibn'de Rbdc
fcra momdrc, .que deEBAF D, Ce %uxl falou dcmonﬁrcr

‘,‘\u ’ o3 '.A,.:{.‘l rl:IX« . b b )
.) Df nJ

ﬁl ¥ a rrms(afummfs) dun~ qndze,& trois &um autre.
& que la proportion de quelque antecedens:que-ee
fottafa pzir‘cﬂ{)e fott plus grande que daucun fubfe-
quentala fienné:. la Pxopomon de toutes celles-cy i
toutes celles la)fexaplus grandeque daucun des fubfe-
quents:ada Paﬁm}lﬁ :ou mefmes que de tous A tous:
m@mdre wdteyfms que dela premiere ala premrcre.

BN l

A g ' =

¢ G&F b

Soycnt trois mngmmdes :Jun-ordre, A ;B €: & aumsrznz
diun autre, b,E, F: 8foit la- pmpomon de a:2'p, plus grande,
quede 845 : & dewi rigue deis 37 Ie dis que la proportion
de Bt prinfes enfemblp,ﬂa » e prinfey Jcnfgg;bba eft plus .
grandequede s & @, &.que:de ¢ v dnoimes pludigrande qtée

-
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o___ - deB&cprinfesenfem
<y - {emble: moindre tou-
-~ - = aesfois,quede a 2 p,

Car, puis-que 44 b eft plus grandg-que B, 3 & ren efchan-
geant,ad s fera plus’ grandeque » 4 £ : & éndes conjoignant,
plusgrandedearas,quedepeaE. Ecrderechefen efchan-
geant,aB i pE plus grande, que Ba £, Parrant, par lantece-
dente, Ad D eft plusgrande, que ABaDE. Er par'tefme rai-
fon fe prouuera, quil y'a plos giande taifon'de s 4 £,que de B c
a £ r. Donques elle fera plus giandede Ad b, que de BC A EF,
Partant, en efchangeant, plus grandede A2 B c,que dep 3 EF,
Eten les conjoignant, plus grandedeasc a8c,quede DEF

a g ¥. Ev derechef, en efchangeant; plus grapde deasc

apeF, quedecBakF. Donques, par lantece-
: “dente, elleeft plus grandede'adp, . "3
quede aspapEr Cequil - 75

T

~ faloit demonftrer. Aw
. »
- fiwdu ciuquieme fiuze deé \Efements
T VB,
1 S1X
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TRIQVES]JEVCLIDEf
AyEC LES, 'DEMONSTRA:, 7
mQHSbgﬁiﬂq‘fQng&th, S BTN -

: ?.‘ﬁ @J\qm& cpmltiog
%S ,».‘ sl :: ; : .:‘\.7:’.3..‘.-,"%;,"1

a';“- 3‘

el BRI rm O NS

,e\‘

~JJ)H 5 The

Esjigur;s,sappc}lmbfcmblaﬂes, qui ont

e 5 lesahglks&cgaux v ehamm au f1en,& les

AT b coltés quf Eorétitient lesdics angles e-
R gaux , propoftionaux.

‘ S
ERAFY

‘W a0y o4 »
A BRI, aﬁmm Godlsiar mwmgks ABC&

DE F,.l gs nt mutuellemét egaux:
fgauo:r eftfangle a2 langle p: & langlc B
alangles : & quc le coﬁe A3 foit au cofté
r DE,COMmME ACAa DF: & BC AE F:CES
dcux,m:m gles feront fcmblablcs.

2 Les figures reciprpg céllesy-de chacune

O

dchuelles les co&esmd:uél m Pfoy-emon)ux.
P S Commef fi ,pag cxeff)plc silya-
, | - upx{fdcux fignres’ quadrilateresaBc
T & nm& ¢ que le cofté a B foit au co-
A.____. 3B ' ﬁ:cn D, comme le cofté B E au cofté

BC. Ccs deux figures sappellent Re-
? . ciproques. Carla propompmahte
J . o vadetelle fagon,que deux coftés de
Pun font an;cccdcnts,& deux coftés de [autre comfequents.Ee

' pour
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cefte raifon, quelques vnsles appcllen; affez propremct,
gzg res de coftés mutuels. - ‘

3 Vnedroite hgnc {e dit eftre dzulfce parmoyennc
& extreme raifon, ciuand latoute eftan plus orand fe-
gmcnt,comme le P us gcand {egment eﬁ au momdre

Cefti dire , comme on. patle vulgattcmcnt quand la ligne
{c diuife fclon proportion qui ayt vo milicu & deux extremes,
A » ' ¢ Comme {ilaligneas efloit tellement
— dxm(ec au poinét ¢, que toutc ladite
A3 foitan fcgmcm Ac,commeleditaceftdcn: ,. . -
Cefte diviion lonzieme du fecond nous la appri ife, fans fai-
re aucune mention des proportions.; Ce fue nommément
nous enfeignera la tcrentieme du ptcfcnt

4 La hanteur dela ﬁgqre, celt la hgne tiree PCFPGIk
diculairement.de'la. poinée ala bafe. .

La haatéur du triangle - a-c, cetla pcrpcﬁchculane A D
Car le droit, (comme rions huonscy devant dit ) mefure tou--
tes chofes.En quoy lequidiftance de deux lignes eft prefuppo-

‘ A fee : fgavoit eft’, quiune ligne eff tiree par le
: poinét a, qui foie partalicle Alabafe s c, Que
‘ filon prenoit pous bife a 5, on luy tireroit
R < vne patalicle pat le poin&c:comme 3 ac,
(felle fetuoitde bafc)par ke poinék v.Et du poin&;,ot la poin-

&e feroit, on defcendroit vne paral!ele qui indiqueroit la hau-
teur,

s Laraifon. eft dive eftre compo[ee de deux ou de-
pluﬁeuus-nm%ﬁs,qﬁaﬁdks raifons des quanmcs,muL_:
“Ph“gmm% font qudque raxfon S

Les raifons des quantités fenticy appellees les éemmnma—
tians dcfdwcs peepostions. .. Partant il a_employé Je mosde
quamtit¢, plofioflgue demagnitude , pourdonnerdentendre
qwaq‘:hcn nele: pomonwpaﬂtr (msdzmnﬁdemhon des‘ '
nombrbs.. -

o l 2 Si
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' .+ Sidencily afrois quanticés, A B, ¢ D, & B.F, def-

g quelles c p eftlamoyenne : la raifon dela premiere

A B 2 la derniere £ Ffera compofee de la multiplica-

" tion, cgc la raifon que ABaa ¢ D, auecta raifon que

g [ cha;aEE.-': RS S oLy Co T L

- .. Tout cegy donc eft peis de cg;que loffice.du mi-

- lieu, ceft de conjoindre & lierles extremes : ce qué
fious declaverons 3 laide desnombres. = v .

' Soit polectaraifon de a B premiere, & ¢ pamoyenne,, fefeu-
ple, oufefquiauere : mais double dé ¢ p moyenne a & r extre-
fhe. A {cauoic , puis que 4 Beft felquiautre i ¢ b 'de quelles
pacties a B eft dé trois, de telles ¢ weftde dewx: Eepuis qité
c peft donble a:'r : de‘quélles c o ¢l devxs develles £'F el v-
ne. Twas done deur dehomtinatenis de'ptoportions, favoir
eft } &}, lefquelles fi eainuleiplies entreux,prowiédra fa dene-
mination de la premiere A B4 la derniere 8 £ :d fgauoir wiple.

“Maintenant,silya El‘uﬁeu:s milieux,la meélme raifon fe for-
mera d'iceux, que s'it 'y ‘en adoit qifiin. Cohinle fienre s &
E F, de melmies pers qud noysles vénons de, pofer; & metrvn
augre miliewc Hedemenrerala mefme raifonde A B A & 5,com-
pofee de erois raifons, qaelle eflojt neftant compafee que de

- 4 . deux, quelque grande que {oit giu.
o T fCat foirg comme au parauane, laraifonde asd
5. v} o cp falquinutigs&dscc B 3.6 B, loufdodble : de
L, ] = @B &g elle fera quadiyple. Maintenant foyent
.} o oanlepliésrais.denominareursertseux:a{gaudir,!,
1% en! , prowiepnent ;. Ec} . enl preuicnmenci’)y
I ceftadire, la denomination triple. Partant, com-.
A ¢ @ B meau parauant, la raifonde a8 aEF fera triple,
maisicompoleé de tiéisifbns; 1 Aurari dons qliyiaura de
tecmes.;quon 2ppelld; en antantde paresife. divifascla raifon;
de la premiere quanticé 4 la dernicre, en. gftang yngunité.: ou.
bien, {i tu aimes mieux, aucant'de térmes milienx quil y avra,
en autant de pares (& dinifera la raifon ;& vnedaussage. . Er,
paurledineen vpmos , di {poferi des: autres qmgltiaé&'mbyan-s
nesientre dénx.quantités, néft dupe chble. g dodivicslapro-
podion des:deux em. parsies mﬂqsqueilijuqu*MC)r)d’h
mons nous {uffire pour ce prefent traicté : Quien voudrada-:
, . - uant

¢

.
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uaritage,quil laille pefcher de T Arithmetiqug. Or auons nous
eraicté forc anfplement la matiére dcs propomons, au troifie-
me liure de noftre Arichmerique.

Ie maffeure quily enaura qux napprouuerom pas, que jaye
appellc les raifons des quantltes >, ce quEuclide nomme les
quanntes des raifons : au(qucls je refpondray en deux mots,
que jay celd faick, 4 fin de fac;htcr lcn'felgﬁémcm Carj, par
cxemple, fi je dis que la quantit¢ 4 a double milon a la‘quanti-
té 2, je parleray auec {cience, & me rcndxay ais¢ i eftre enten-
du: Mais fije dis que la quanute eft i la raifon double , je me
rendray obfcur & enucloppé. Car, puis que la raifon eftenla
quamwe, & derechef la quanvite en laraifon, celaapporte cic-
cuition., [aquelle on doit fvir traiGtant:les.difciplines. . Don-
quesla. ta;fon nous eft celle 1, quia deuancfoy fz derromina-
tion: comme,double, triple,& femblables. Evcelles-cy fe mul-
txplnem: entrelles : [cauoir eft, la raifon double en la triple,dod
sengendre la fextople, & ainfi des autres; Mais icy la quantité
nelt pas meénee en Iz quantirc;comme ka ligneen la ligne. Car
ainfi fe feroit va parallelogramme.: Ce.qui neft pas de ce lieu
cy.. ‘Mais ,dira-on,iln'yaquecla quantité qui fe mulciplie. Ie
faduoué : & confefle que les raifons tiennent dela quantité.
Mais- jay voulu euiter ce-circuit. Ie nempefche pas toutesfois,
que qui wvoudra dire quantités de railons, ne le die. Caril neft
pas icy qucﬁxers des mots & dw parlcr xl eft queftion denfei-

nees .. T
g + Nous digons. zufﬁ ccey e paﬂ'a!nt ,que cefte compofition
deraifons,neft pas: vneaddition de propertions,comme quel-
ques vasontpense. Car autre chofe eft, de compoler des:rai-
fons.des autresraifons, & autre,, dadjoufter raifons a raifons.

€e'que nous aupns aeffi enfmgnacnmoﬂre%mhmcuquc.
~Venosss dux %poﬁﬁuns. Lot L .

-

~m:mﬂ*‘u'ni NIRRT S i ;'
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THEOREME PREMIER,
PROPOSITION PREMIERE.
“ o %

4557 Es. manglcs de meﬁne hauteur comme

SISREL)

23 auflt les Famlielogramnms, font entreux
% comme leurs bafes

- ' Soyentdeux triangles AB c & A ¢ p, de me-
{me- ha.utcur le dis, que comme. Ja bafe 8 c eft 3 Ja bafe ¢ p,
ainfiettle manglc as.cautriangle acp. Soyentaufli les pa-
rallelogrammes.c ¥ &2 ¢i¥ de mefme hauteur. le dis aufli, que
comme la bafe s ceft 4 la bafe ¢ p,ainfreftle parauclngrxmmc
C £ au parallelogramme e Fe..

Ie prolongeray 8 b de.cofté & dautre s yu(qucs aux poinds.
¢ & H. Evmentrayles.deux; s 8c 5 c egales i ez SpRanflia
CD; Lors )efcon}mm A G, xx; & au. Siferantles wiangics

Ly VAR COARE &acxegahxmm:'cux,)

' par la treritehuictieme du premier:

. & de-mefmes les triangles A c D&

A DK, parilamelme, egaox aufli en-.
iarews . Ecparwantle wiangle s ec

autant mulciple du triangle £pc,
_ H xuelrbafec € e muleiplt dold ba-

e c. Et auffi - lcznangle A c B autaac multipe du triangle.
& ¢ p,que la.bafe ¢ 1 left de la bafe ¢ p.Et,par ka mefme du pre-,
mier, fi la bafe ¢ c eft egale 2labafe c 11 : avflile eriangie ac C
fera egalau triangle AeH: & £ plus grand, plusgrand « 8 fi
moindre, moindre, Donques,par la fizictne definition du cin-.
quieme , comme la bafe Bceftla bafe ¢ p,a2infi et Je trian-
gleascautriangleacn. Quiefl pour le premier.

Ec puis que le paraliclogramme & c eft double du triangle
A3, par la quaranteupieme du premicr : 8 le pacaliclogrsm-
me ¥ ¢, double durianglea € ,par la mefme:: parlageinzic-

medu ginquieme, comm;i&nﬁgkxnee&u i ACD,

) amﬁcMc pmrﬂdbg:ammxcm ¥ e, c?




]
SIXIEME LIVRE. = » « a5
qull faloit demontftrer. :
. Or cecy eft remis au jugement comthun :que toutesfois
nous prouuerons de fagon , quiil puiffe eftre au lieu de demon-

ftration : & par mefine moyen monfrérons,pourquoy la tren-
tehui&ieme du premier a efté employee pour la preuue de fex

" ces & diminution des equemultiples , veu qucllc ne parlc que

NUISNOUDUR N
neNTY T

et — A
i m x

de Iegalicé feule. _

Soitle parallclowrammc ABcD,de meﬁnc hauteur que le
parallclogramme pce¥. Jedis,que commela bafesceft ala
“bafe c £, ainfi eft le parallelogramme

. A : D I‘H
T T ABcnauparallclogrammcnceF
Car prcmxcrcmcnt {i les bafes (om:
~ egales,ii n’yanuldoute qulil y aura me-
F " 4  TE ] fme raifon deési arallelogrammes , que

P - desBafes,veu que1és parallelogrammes
font ‘¢paux, pat ladite trentehiiftiene dupremier. Que files
bafes foritinegales , les parallelograrithes ne peuuent eftre e-
gaux, par la mefme, Soit donqucs Bc plusgrande que c&,&
quelle lexcede dela quanticé de & G : fi que ¢ ¢ foie egal i la:
dire -¢.Er foit tiree la paralléle ¢ 1 ; & le parallelogramme
bcc'sparfailt. Siféra ’parla propofition quenotis aadns ja
al{égue 1c‘patalfelb graimme k' ¢ égal au parallelogrammc

et i Preatit s 'parar commané ndifon , comime bc cheft
plus grand que b C E F, ainfi eft'a B ¢, p plus grand aufli que le:
diepice'r. Ev pdreane; puis'ques ¢ cft pliis grande que c 5, de
merrﬂés & B¢ b fera phus grand'que b c& ¢ .Par mefme difcours

miefz, se fi 8¢ eftimoindre que 8 &5 aufli A Bop (62
i‘hb bagrc D d'z . DUqud’récumlle,que commelabifes e
effz Hf satnfi fe pardliclogradime s 8 ¢ p'eft au paratié?
logtamime p'c ’x #.” Cat il'importe pas i lon dit que le pre-
Tt e pedt eftre lriltrs1 atidquele fecond; que le troi ifiemid
ne foicanfi plus grarid ‘qirié’fe qhive Ay &gal qdll nefui§ egdi*
ap M,&ﬁbﬂe&umam&r&mu bien, (i on dit, comme le
premich adfgooall paindile wrotfieme an quatnemé\. combien
¢x aogmosent eshisbi mismrEadide , 2 cale des eque-
midtiples,Commoail eftisbaptemdac du cinguieme. Et cecy
ay-joibits vouhndite,pfin dadsiertir pargour, que VEgalicé eft

biguidedulafguecal anauyds- h&pnpﬁ}(yms.w_-m- s
g ~ THEOR
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THEOREME 2, PROPOSITION IL .- y
'Si vnedroiteligne toppe de telle fagon les deux
coftés dun triangle,, quelle fore parallele au troifieme,
elle coppera leldits deux colkés proportionnellement:
&1 elle coppe lefdits deux coftés proportionnelle-

ment, elle fera parallele au troifieme. o
~ Saitle tridgle a B ¢, duquel les deux coftés A's & a ¢ foyent
tellement coppés par la droite ligne b §,que ladite b £ foit pa:
rallele au cofte sc. le dis premierement, que comme Bp eft

A apaainfieftcedE a,

Soyent conjoinétes BE & ¢ p.Si fera,par
la trengeleptieme du premier , le triangle
B £ D.cgal au triangle ¢ £ p.Car ils font en-
tre deux paralicles, pE& B, & ongvne

BT ¢ ‘mefme bale,: p.Donques fun & lautre ont
vn melme rapportautriangle A & b, par la feptieme du cin-
quicme. Parcant, par lantecedente, comme BB DeffdaE D,
ainfifera B.p a o A: puis giils ont meflme poine; A faupir =.
Semblablement par Ja mefme, comme ¢ gpeftd s % painfi CE
eft a & a:Car ils ont mefme pointe.p. Bpdonceftapa,com-
me c& 3 E A,par lonzieme du cinguieme. Cequieft pour le
premier, e, SR

- Maintenant {oit BpaD A, comme CEA E A. ledisque D §
eft paralicle  8.c.. Car, par lantecedente,, & par lonzicme du
ciaquieme, le triapgle, A E 1 aura, mefmg proportiond 45 Dy
qua 5 b Dongpcs, par la feconde partie de la neufiome.du
cigquieme; les deux triangles, 85 b &5 b fe misckam Pas-
tant, puis quiils oncwne. mefine bafe p =, & quils fonr de me-
fine pact: pac la trentencuficme du premier, ils ferang eptre
d¢m§ palp}llslp%chtidfalmtdﬁg%gfﬁﬂu L G 3o s

s ) e vae i eefadiésmanifolie gue laraifon de
y CRRME -pee thoorame cfititec dedogak: Cantoie

o NG i,;lh;tﬁangi&me“dmdenxmﬁéscﬂfiﬂl:
STy o . & nc,lelquelsifoyeht coppés. par lala
.:u:gnq drnhzﬂ)xm;ﬁt%kk'im@

B
A0 34T ~ prem
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premicr,que; les qQUatreanglesB,c,b:Esfont egaux:donques,par
la cingpieme du,mefmeyles:deuxcoltés A b & -5, du triangle

.A E D,fontcgaux. Pgrtamapqr'larcommune notion, p B {era egal
aEc. DonqucSAnaD B e&comme apaec Quichpourle
premier.

Conjoxgnons maintenant B £ 8&cp. Et pource que A p eft
m:[c eftre & b B,COMME A'E 3§.C par lantecedente »& par lon-
zncmc du.cinquieme, ily-aura yne mefme proportien du trian
gle ADE; achacundes devxspe & cEp. Lun & lutre donc
font egaux ,'par-lautre partic dela neufieme du, cinquieme.
Partant,par la trenteneufieme du premier, ils conﬁﬁctont en-
tre deux pa:allelcs Ce.quil faloic monftrer. .~

- Tu vois que le droit de legalité fe conferue par le moyen
“des paralleles , non - fehlement comme il fe void.én cefte pro-
pofition’, mais aufli bien fouucnt aux autres dcmonﬁrauons
geomcmqucs :

THEOREME 3, PROPO SITION' 111
. Sivne droite lxgne, coppant en deux @oitiés. langle
dun mangle, coppe anfli la bafe, les:déux fegmcnts fe-
ront emtreux ,-comme les deax autres coft¢s du erian-
gle. Ec files fcgmems {font commc: les deux autres co-
ftés du crian tﬂe,ia llgne qui coppc la'bafe coppera. auf~
fi egalemem langle opposé. Lt

i

Soit letriangle.a c,duquella hgne AD, coppc par le mi-
lieu lang]cA le dis qUe Bpeftafccommeasaac.Eclinn
eftapc, commeaBAAC: langIc eft diuisé par le milieu.

le tireray B E cquxdxﬁamc apa:&allongeray c 4, )ufqua ce
qud, fe FENCONITE aUEC B E,al pom& B: Sifera, pat la prcmxere
pamc.dcla vmgmsuﬁctpe du premier,fangle £ 5 A egalalan-

TR » gle ®a p. Er, par lautre pamc dela
mefmc Aangle £ fera egal a langle
.+, DAL Partant, par Janotion de lefprir,
lapglc s feraegalalangleasE. Don-
.1gues, pag. Ja. ﬁm«;mc du Prcmier, AB &
.é AE fcrogh cgaux & par‘ confequent,
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i 3 Y par 'Ia premiete pattie deta fepneme

" du cinquieme;, £ A feraa A<, cothhic
ABAAT Mals,par fan tecedcntc,n atft
dAC,cOmmEBD A DC, Donqucs AB
‘eftaac,comme Bpd pC. Q_xe(t

. pour le premier.

Soit mamtemnt, dcmcurant la me-
{me conftruction, A 82 A'c, commes pa nc. Evdavrane quc;
par lantcccdentc, Eacftaac,comme B padpc:EA ferada c;
commeaBa A c. Donques, paria premiere partie'de la neu-
fieme du cmqulemc, £ A& A B {ofit egaux , & par Jacinquicme
du premier, les deux angles £ & £ B auffi egaux. Parranc, par
la vingtneufieme du premier , &. par la notion de Iefpric, I an-
glesapeftegalalanglecan.Ce qu ‘il faloie prouver, o

Or eft cefte conftruction la moitie de celle figure gnomo-
nique, que nous auons dit 4 la quarantetroifieme du premict,
eftre trefriche pour ajder a toutes demonftrations geometri-
ques : & laquellc saccommodc a prefque toutes les propoﬁ—
tions de ce fixieme,comme le congnoiftront ty apres Ceux qut
dal‘gcmmcntcon{' idereront les compefi tions dc&ﬁgmres. :

THEOREME 4, PROPOSITION FlIf
~ Des triangles equlangles les co&cs,qux coftiennént

/ les angles egaux, fontproportiondux:& les coftés; qm
fou(tcndenc anglcs egaux, font'de mcfmc raifon. - -

ABC & DET foyeht t’nanglc& mahglcs : & foit langlc A
cgald langle p : &Tangle's anglé w:&lanigle cd lfnglc r/le

dlsqucnacﬁ:aAB,&DFaAc,cornmczrésc :
et lﬁlI’Ongcrayﬁncoﬂed’un

des'tiangles,cominele co-
K ‘ﬁé’ k& ferdy e egaléd
B & Lms du pom& F Jc ti-

e LN A &tegale audit A
B €. EUFRERLT thmdmya c/:‘ i
angle AE o egal &cquxfaf&ré :futt{‘aﬁg‘lc ABES;
me, du 'prcnyer potrct é@@ iiﬁgf@ 2t cc.
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la vingtneufieme dudir : & les deux coftéspr & Fcont efté
poses ¢gauxaux deux- 4B & 'B C: Partant langle r A c egala
fangles A €: & par c«'gnfequemé langlep. Er D doncleder-
nier, fera egal au dernier €. Donques, par lapremiere partie
de la vingthui&tieme dudit, A ¢ & o ¥ font paralleles. Parainfi
prolbngeantv cA&ED,]jc parachcu‘c le paraliclogramme r G,
Sifera , par la trentequatricme du-premier ,acegaldpr: &
© G egala ar. Puis donc que, parlafeconde du prefent, c a2
AceftcommeeFarc: &, par la mefme, EFA FC,commeE D
i p ¢ : parla feptieme du cinquieme, D F (pource quzlic eft e-
galeaca) feraaac: & par lamefme,E para, (egalea ladi-
te pc)comme & Fa rc. Cequil faloitdemonftrer. -
Autrement , comme Theon. La mefme conftruétion de-
meurant, par la feconde du prefent, commeEp ap 6 (& par-
tant, par [onzieme du cinquieme, comme £ p ara)ainfifera
EFarec. Etdonquesen eichangeant, par la feizietne du cin-
quicme, comme £ D 2EF, ainfir aarF c. Derechef; parla me-
fme du prefent,comme EF aF c,ainfliG A (& partantainfip F)
dac: Et enelchangednt,comme EFa D F,dinfi Fc'dA c;
-Mais on a prouu¢, que commeE p ierainfiradac. Selon
legal donc, par la vingrdeuxiemq ' du- cinquicme, comme s b
dprainfira a'ac. Partancles-eoltés des triangles equian-
gles feront proportionaux. Ce quil faloit demonfirer.- -
Or, puis.que ce Theoreme eft tresvfité, & qui grand’ pei-
ne sen prefente-il va plus frequént és~dimenfions ,jay voull
expofer latriple conftitution des rriatigles equiangles : la pre-
miere defquetles fay jatrai&e /felon cé qhe fenfeignent les an--
ciens': fganoif ¢t quandestrianglesHdnt baftis fur vne me-
fme ligne droite;:comme ¢y deffuss b F & Fac, furlaligne
e¢:hors mis que jay va pew diuérifié la compofition, retenant
toutesfois M mefine figusei- La (egondeconftitution donceft
de #ianglesbquiatiglos;'quand on en'sifet fiin dans laurre.
RSN s o A’ *Soyehrdeur ctiangiesequiangles, ap ¢
et q 82 p"aai;ﬁl qué langle x foit'dgala langle b:
o & fangle sdé fan egal a Vangle b de 'autre:
+&Vangle cegal aufli alanglee. Ie disque
. f'8b et 3B A& BEAIBC, cOmeD Eeltda C.
CRPOBT T ELCG . €gr puib*qgld?(angle D cftegal 2 Tangle
3 - o AlAC
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i - 4 ‘A A C&DE,par la.vingthuifticme du. pre-
mier, {eront paralleles.: laHoqu CBeju-
(quau poin&t F: &mets £ Fegale a ¢ B.Lal:
longe auffi .8 p ;ufquau pom&r G & mets
Ecegaleaca:& conjoins F&. Et pourge
.que l'angle.c & F eft egal d langle c : &les
deux coﬁes ¥ & E G font-egaux aux deux ¢B & c A : le trian:
glecer fera egal & equilatere,{par la quatrieme-du premier,)
au mangle aBC: &, par la vingthui&ieme dudic, F 6 fera pa-
ralleled s A. Nous acheminerons doncainfi noftre argument.
Puis quepE eft parallelc aa c: par la feconde du prefent, a p
feraips, comme ¢ E 3.5 B.: Et partant,en lcscon;o:gnant,pat
la dlth&xamc d;l cinquieme,comme A B4 b B, ainfi feracs
aes. Par megfme raifon , puisque 3. eft parallcle arc:pacla
fecopde de ce fxicme, £ (eradBE ,comme c DADE. Dons
ques,en les conjaignant, FE,{ (& pattantB c)feraa B E,comme
G E{ & partant comme A € YaDE. Mais nous auons prouuc,
que Gpmme A B et aps,ainfieft B A E B. Donqucs, par lon-
zLemc du ginquieme, commeaBch 2 p B, & CBAE Bainf efk
A c3dpE.-Cequil faloie demonftrers Es cg,&c s CY, e[bla E:sond&
compoﬁnqn des mangdcs squigngles. . iy < ta ook

Mais la troxﬁeme eft en croifade ou dccu(fauon en;re dcux
parallcles neels que fong en cefte fignre gnomonique les deux
triangles AB G &K BDE? dc(quql,s les depx 'bafes, .5€8.D ESfont
Para“f-lcs & cnr;re icelles fant.les dewnlignesa s cp,fecroi-
A ﬁm&au poing nudihforsans Jeidics deux
T 2] Axiangles. n BiciBa o By apcsdgurs pacal:

A lades, 2 MNons:3honspafacheué: it figure
P T gnomomquc, a fin-que: parsont nous ff
Bl 1o fonsveis (. fecondité; «Carmas en¥n
R RHLIATat § fenl apectsla tﬁpiﬁ poftion.des riangles
Syuiline ;\ K eqniangless: &@lmgﬁsauﬂemf patallss
lorrram,ms . Gclle d&s dgm:;tﬂanglgsm &BEG, fur le dime-
tient A8 : &; coumucantmlamgemouhﬁ Y paxéllclogrammc.
Laqucllc poﬁnon glt pourla p;cmwne,d&:mon&ranon Lafe-
cpade des deux triangles,a EX §p s dufli cqma%glps ; def:
quelsic. mo;(udr,e_ citinierg d@n§4¢; glus)gfapd cAmm eftee D

PAEHL Gypue muwm&&ﬁyw’ﬁn lafegede form:rlf
a

.)""‘B

-G VR (. 30
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~ La troifieme pofition tuas és deux triangles ABc &BDE,
&aufli ApF&BEG. La preuue dchuels eft aflcz manjfé&c pat ‘
€ ‘que nous auonsdit tyideuant. . ;

Eticy-encbr, fituy prens (oxgneufemenc garde tu treuue-
ras que de la preuue des triangles senfuit la preuue des paral-
lelogrammcs veu quil condte yque comme A ceftd cB,ainfi
eft Bc A.c k. Mais:cec: na pasbefoing quon en die dauantagc

La quargfeme :pofitiovdesitviangles equiangles , eft 2 len-
tourdun mefimedimetient: telsque fontl ABCc & A B F: &aufli
BEG &BED. chquﬁls,poutce qmls fonr:eoaux, nont befoin g
daucune demonftration : mais on les cmployc pour | la preuuc
des autres.

THEOREME 5, ERQPOSITION V o

- Les manglccsdﬁ coltés p;@pp;monﬁux ‘ont Js:s an-
glcs qui foul‘t“end@m lesdus ecofés :propqmonam,
. ~.’:.‘ e I A TIN
egaux oo i Lo :
Ccﬁ la conuetfe dcbnmcdemq Soycnt dcux manglcs
AB-CEDE F i f0ILaD3 DB, SaicH-IE COmMES € A fb., Je
dis quedangleacfb egal Al angleipa & angle:3alan glc LER
Panglecd FapgleF... 3o ca®aaainos s
Surlalignes w3 com:rcpoxh du triangle pE:F, je formnays
par la vmg:tmxﬁcmeduprcmmr;laag}efaﬁc :qui feit ega&a
Vangle s: &langle e ¥ G,qui {oit egala
lan Si feront les deux formes,
§xd’res éﬁrc cféui roids - ,"pource
3 quils fbﬁaegmﬁa&iﬁcﬁgx, mb?iﬂd:’eﬁque
deux drpissipar 1a dixleptieme de prex
_ Jmjer. Danque,s EG.&FG viendrontd
¢ fencontrer, comme an poin& ¢, Si
ﬁ:m&abgh:&;gupgn lattréntedevsietne du  premier » cgal ilan-
gle ¥ Panmv,pz‘t Paptecedesnd Aigieda 35,8604 ca F/G; com,
mEBCAER ¥ ««&quw@é %\thdbﬁamc/;‘z b & 9’c a
comme & #:G jpat fonzichigdi eiwdnieme. Donc, parla [econ-
de pantie delamisifeme dirdity 8% fera cgz\lc;‘tf EG,&DFAFG.
Pacaang; par lashwittbeme.da ﬁr%ﬁmer*les dedx manglcs, DEF

7&: sainfoRc oqpisiples Pais daiddae le trianglecr refte-
G 3 qUIQn

'i'\

7 4
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quiangleau teiangle a5:c; b £ ¢ fera aufli equidgleaudica s c.
Ce qiil faloit demontbrer. . . - . . .
Mais cefte prevue aufli fe tire dela figure gnomonique.Car
foyentles deux-triangles as c 8 .6 : & foira 8 4 A ¢, com-
meBDABE: & ABABC,commennik p. ledis que lesangles
font egaux, lefquels {ont contenus par coftés proportionaux.’
- 1 a0 le meterayde cofté A dé lun en droite

Dt

| 77| Hligneauscilecoié s b dedanrre; A ce que
pla BT b fes triangdes: A o, &R b & foyent fus vne
A + ... | . mefmeligne A p. Et'tireray'p F parallele i
® E - calaquellefe rencontre au poin& Fauec

c B prolongé. :

Puis donc que, par la quinzicme du premjer, langle psr
eft egaldlangle ABcC:& lién‘gl‘c BDF, par lavingtheufieme
dudit;egala langle Bac}pat; ka trentédevxieme dudic, les
deux trianglesa s.c & B F p {eront dquiangles;Partant, par Pan~
tecedente, comme A Beftd & ¢,ainfieft Bpa pr. Mais com-
me ABeftd A ¢, ainfia-on posé B eftre aBe:Donques, parla
neufieme du cinquicme. DFcft egalears, ‘Derechef; par Jan-
tecedente,.comttie’ A Belt A86, aitfi cft 5D i bF. : Maiscom:
me a Beft 3 Bicjaing ¢ftE p;d'h s Donques, parlxmefme du
cinquieme, les coftés B ¥ & E D font egaux. Pagtang, parlahui-
&ieme du premier; fes deux triangles, 80 F & B5 B {ont equi-
angles. Etdone A 8¢.& B p 5 'font equizngles. Cequil faloig
demonftrer. - SuT e i - )

. . THEOREME & PEQOPOSITION VI -

- Deux trianglés, qui ant ynangle egala vn angle, &
praportionaux fes coftés qui contiennent lefdits an-
gles; g‘:‘sk(}i(jc_:u;; triangles,dis-je,{font equiangles entreux-
o G 1 o Ropent deux trigngles. A c ¥ D BIF:
53, R &doisr Pangle Begal adanglest & a8
N\ .. -foitd p B, commes cAEF hedisque
)¢ cesdeux rriangles fong equianglesc: -
./ -+ Serpons-nous de la premiensfigura-
A ten delantecedente ;. &; batiffons fe
arS ol L6HARGIE BT depnuageil:du tisngle
‘»{ ! t DE F,)

L2 Pl

P

T fiaa ol

Gelup

i
1
<
.
¢
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p & ¥, qui foit cqumngléaudu& gc'. Sifera ,pdr la quatrieme
du prefent; KB AEGCOMMEBCAE Fi& partaﬁt,fclon Ihypo-
thc(c, 8 par Tornizieme du €inguieme; A'B {erad'p E comme AB
3 £ c. Dongues, par lafecoride partierde 14 ncufieme du cin-
quicme, pE cft egale d £ 6. Puis donc que les deux coftés, p
& e F,du tifangle p £ F,font cgaax aukdeux 86 & E¥.du trian-
gle s ¢ F: & langle & de fun egal & latigle & de Tautre , puis que
l'un & lautre font egaix :ﬂangle B: pat‘la qumnpmc du pre+
mier,DEF & GEF fetont equiangles! Veudonc queecrelt
equiangle 3aBc,pEFaufli fera equiangle avdit azc. Ce
quil faloit demonftrer. Mais le mque fé peut Pprouuer par la
ﬁguregnomomquc R A CRE

\ THEOREME 7, PROPOSI'E{ON VH

" Si deux mangles ont vmzmgle egal avn attgle &'.
que les coftés, qui font autour de dcux des autres-an-
gles, foycnt proporuonaux & que des deux adtres ré-
{tans chacun, eu pas v, {pit moindre quun droi: ces
triangles lerodit eqmangles,&: lesan gles;cgaux le(qéuc:ls
font contenus par cb&es propomomux.

Soyent Ies dcux tuangles,a BC DEF: & (o:t 1amgle A cgal
alanglep,&la raifon de a ¢ 4 p F, comme dc CBAFE: &que
chacun des deux angles s & 2, ou pds va'; foit mditidre d'un
droir.” Ig dis que lefditstriangles (oht.equiangles, & que les
angles, qui font comptms par coﬁc§ prapqx uqnaux,(onc aufl -
egaux, ,. .

- Car, il angrc celt cgal 31 anglc 1-‘,11 appcrt queles trrangle‘s’
fontequiangles; par I antccedcntc ‘Que s’ils ne font cganx,
foit-c plus grand :& foit posé; pat,la vingstroificme. du- pres:
mier, langlew 8. egala havgle r.Sifera, pacla mcpscdcuxxc- _
me dudlc,le tna.nglcsis < cquianglau triangle b £ F.Parcant,

R sparia qtratneme »de ceftuy-cy,a cferay
- n__. . - DECAMME6:C agF. Maisainfiaeftésc
N+ -2BFsDong, par la neufieme du sinquic-

3\ mq,as ¢ $ume SOt €gaux ; & partant,par

¢ .oifda anqurcmdmprcmmt,“l’an glesferae-

gal
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91 [D11T5Up aim;( s1ogal adanglel Bg.. .S gppspvn des
-(,qv{. SITIEY msmrd@ux 3 S8l woinde: dun deeit, les
Ao 1S dsuxrraﬂghs 38 Gdu tr:angk;.lscqi H¢
A | ferentpasmoindres de deux droits,con-
L fs E f tre lacdixfeprieme du premier, Que fi
lessdhoux {onrammﬂms dun droit, langle A 6 ¢ fera plug grand
quin’ dcom,panh,trelz,wmﬂdudte,&(.xparcam langle £ feraaulf
plus gtand:qifun drait ,CO[}@QJ hvpo{hefe. Donques langle
Acpeftegal dlangler Partans le triangle A Bc eft equiangle
autriangle Bk F ;& lesiangles compris par coftés proportio-
navx; fontaufli egaux. Ce -quil faloit demonftrer. :

Or auons nous posé que chacun des angles ¢ & % fuft moin
dre quiun droit,ou ny 'un ny lautre: i fin damener 4 labfurde.
Car, puis quetes dcuxixgncﬁ’ ¢ ¢ & B ¢ fetrdunent efales, les
déuxanglesn & c¢® par lacinquieme d premier, feront e-
gaux.Sidoncchacun dcs,angles £ &3 eft moindre.quun droxt,
A Gc fe trouveraaufl momd:e quun dront,purs quelle cft ega-
led E. Partam pa:la trcizieme du ‘prémier, c g8 fera’ plus
grahd qun dreir : 8¢:donquess aufli,quianoie efté posé moin-
dreiQue.fi ny nmyi‘axme &qsaggles 8 & & forronue meins
dre dun droit, du meins ehacund ;equg;{éragirpn Et pat cont
fequent, par la cinquieme du premier, c ¢ e trouucra aufly
droit: : qui eft contre la dufepm:mc dudic. - .

?;-.f?} THEQI}EM,E s, PROL’OSITION VIIL
18] de lai}gle droitdan: m.'angh: ‘on.tive voe pbrpcm.,

dicataire ¥ la'bafe dicelvylicelle coppera’ Jedit utr&ngle

en. dcux mangles femblables entrcux & av grand‘

~Soit le: ‘triangle & pc,duguel I anglc a foit dnow 8¢ foit A Ds
la‘perp éh&mulaxfeffu; Ia bafes;c. ke dis que les deux wiapglos;

AR D‘&‘A D' c“(om femblables em;temx,&é lentiesaBo: .
ane o e st e Carpais-quechacam - diceox et re-.

Yoo A Gagle, & quechacun dliceux avnan-
LAIN - 7 gle communauec e grand mangIe, .
A D 51 par laarentedeuxieme du premier , ils

:bn GERTIY ; 28NS &mmua;maaglos P grand & pattant

~0 iu.ﬂ 3D RTee 4‘.2..qq.umxgkwaoﬁent:mx. Ear lang'lc b:3

isg ftrz
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feraegal A1'anglé & 4 B: 8¢ Pangle calangles : & les deux
ahgles, qui forre ¥ B, lorie deoirs s corhme eftaufli langle B a c,
€e que nous michsaofh dernonftré cy deflus A la quarantefe-
pticme du premier. Partanit, par la quatrieme du prefent, les
eoftés qui contienrient les angles egaux, font proportionaux.
Dongués les ertangles font femblables & enu'eux & alentier,
Cequil faloitmonftrer, + = '

0 Ceteelaize, _

Ea perpendiculaire tiree de langle droie din trian-
gle 3fa bafe, eft proportionnelle entre les deox fe-
gments de labafe : & chicun des coftés eft aufli peo-
portionuel entre fa bafe & Ie {egment qui Juy touche.

Comime icy , ld perpendiculairé A b eft moyenne propot-
tionaellé entre les fegiments 5p & b ¢ : & le cofté 4 B propor-
sionnel entre labafe B c & le fegment B b : & lecoftéa ¢ aufli
propertiennel encre ladite bale s ¢ & le fegmentp ¢.

PROBLEME 1, PROPOSITION IX.
a @Q(Gﬂ r3j.
Trouuer voemoyenne proportionnelle entre deux
lignes droites. '

_ Soyent les deux lignes droites a8 & 5 ¢ , entre lefquelles il
fale trouuer vne moyenne proportiomnelle,

. ' - letertray B c de droitfil avecas, fic
que & cre [oif quunc ligne. Sur laquelle
je defcriray le demicercle apc. Etdu

; .\ pein& s jedrefleray la perpendiculaire
A ® ¢ .BD,laquelleljg disetre moyenne entre

A‘Bfgé&‘ﬁg;“‘« _..,_J',” . T
Soyent tonjointtes b o & D . Sifera, parlatrenticnie dy
sroifieme, langle o b ¢ droit.. Donc, par le correlaire de ban-
tecedente,a Bfera 28 D,conime 8 pa s ¢. Ce qu'il faloit faire,
Awromerit. Soyont denk lignes A 5& c défqualies & 5-foit
la phs feande. fearentre cgales la moychng eft auffregale.) le
o L - veuil

-
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veuil crouuer vug proportionnelle entre icelles, . * . .- -

Sur A B je delcti le demicerclean s:8c
fais £ -egaled c. Lorsdupoin@ s je
drefle la perpendiculaire £ b : & cdjoins
ADp &3 p. ledisquespeftla moyenne

c proportionnelle entre A8 & EB: ceft)

dire,entre AB& C. o

Car il appert,par la trétieme du troifieme, que langle a p s

eft droic: & par I'antecedenté , que les deux triangles a £ p &

* B D font femblables entr'eux & au touta p 8. Donc, parla
quatricme de ceftuy-cy,aB etdBD,commeBDIEB: & pat-
tant comme 8pac. Ce quilfaloit faire. S

~ Encefte conftrution {¢ void de plein fauc triple proportio-

“nalité.Care peft moyenne entre A B &-E B, comine nous auds.

ja prouué:mais avfliapeft moyenneentrte AB& A k:X en trpi-

ficme licu, E D eft aufli moyenne entre les fegmentsaE & EB.

(

¥ moyen proportional estant donné, trouner deux extremes en
wne ligne donnee. Or ne faut-ilpasque ce moyen donné [foit pliss.
grand que la mostié de In /z;gnfedomgeu‘.! Cy e
Soic o B le moyen donné, & s c.foitla ligne donnee. Ie veuil
en ladite B ¢ trouuer deux extremes proportionaux, entre lef~
quels a 8 foitmoyen proportional. Moyennant toutesfois que
a Bne {oic pas plus grand que la moiti¢ de sc. Carautrement
ne pourroit-il eftre moyen.
~ IejoinsaB&sc,liquea cne
foic quuine ligne. Lorsforacie
o - deferis ledemicerclese c. Etdu
A B F ~ ¢ poin& a,je drefle la perpendicu-
laire A D, ‘laqsuclle jerens egale 3 AB Et'par le poinét v je tire
p¢ parallele 2 ladite a c: laquellé, fans doute; coppera ou rou-
chiera’ & demicercle, comme ellefaicdirhoindt £ #veu quea b
n’eft pas plus grande que lc,dcpidiametic.hll?qis_q? dﬁ'f&sl‘?
tire £ ¥ petpéndiculaire 3 ladird £ cledis qué's b efelietnent

o K

diuifeead poinét F, que ‘& 8 eft moyenne Propottiommeti
trcé"ﬁ &'F c R N A VI A ST S SN Ay,‘{l A | #-c}i‘,:g:’ ) ¢

eloer

. Oeelbeccyaflez ;x\n”aaifc@c» pair de-fronticie s moificme,
& pat legoitelaire dedantecedense, Carpuis guioh £ cf agale:
) iy ‘.‘. . N ' - a A
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¥

2 A p,parla trénteguatticme du premier,& ghr mefme moyen

egale aufli 34 8 tirant leslignés BE & c E,fe ferale triangle-

reGtangleBEC. Donques, parfedic correlaire, B F ferad v, (&
partant iladite a8,) comme r E 2 ¥c. Ce qu'il faloit faire.

PROBLEME 2 DPROPOSITION X
a (Chieoy 11. :

Deux lignes eftans propofees,leur en adjoufter vne
troilieme, qui continue aleur eftre proportionnelle.

Soyent les deux lignes a B & a c,aufquelles il en fale adjou-
fter vne, qui continue ileur eftre; proportionnelle.
Ie conjoins A ¢ & A B, fi qu’elles facent vn angle tel qu'il me
e - plairagac. ‘Lorsallongeant a B jefais
‘B Degaled a c. Et conjoignant B ¢, je ti-
‘re D E qui {oit parallele a Jadite B ¢: 8 al-
longe a ¢, jufqu'a ce qu'elle fe rencontre
auec pE au poin& . ledis quela ligne
ck eft la troifieme continuement pro-
portionnelleauxdenx s 3& ac. o o :
- Car,paria feconde du prefent;aseftisp,commeacice:
mais ABeftin D, commeaBAAC, parlafeconde partic de la
feprieme du cinquieme. Donquesasferad a ccommeaca
cs. Cequ'il faloit faire. :
Autrement. fe metsde droitfil As& B c. Lors furle poin&
Aje drefle laligne A p, 3 angle tel'quil fe rencontrera:laquelle
» ~. " apjefaisegale s c. Ecdu poin& o, par
" e poin B,fe tire la trauerfe b £:A laquel-
£ le je tire cE quila rencontre, & qui foit
' parallele a & p- Fe dis que c & eft la troifie-
fe vE i F meproporfionnelle as 8 & B c. Car puis
que, pit 1a goliizieme da premier, 1angle 3 du triangle a 3 v,
cft egat 4 lnles’; qh triangle-c ¥ : & par la vingtneufieme
dudit 'angle a'eftegal #fangle ¢, & l'angle p dl'angle & : par
Ia quatrieme de céftuy cy A # feraip AcommepciceDon-
qﬁc’s‘} par lonziete du cinquieme, sBeftiBc; commes c cft
ice-Qequilfaloiifaire. = > - 7 '
Peéptetanreiiféit’ Paflembie leldits an &nc i angle
- L 2 ., dieic

b

A %

:;i;ii ¢ F

c s
.
]
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WX, . . droita Bc.Ecen conjoignant acijc ¢i-
' re du poin& c la perpendicylajee ¢ p:
N . la@ugllc jepralonge jufqui ce quelle fe
p —% A rencdtre ayec AB prolongcc ay pom&
p. le dis que speft la troifieme proportionnelle 3 a8 & 5 ¢.
Or cecy eft affez mamfcﬁc par le ggrtclaxre de la hui¢tieme du
prefent. ‘

PROBLEME 3,  PROPOSIPION XI
- fefoy (Ticoy 1pzobleme 4-7propofition 12.
Trois lignes eftans propofees, leur en )omdrc vne
quatrieme. Proporuqnneﬁe

Soyent les rroxs lxgncs, AB,BC, &A D, Ic venil & ces trois en
adjoufter yne quacricme propomonnpﬂe

Decas&Bcjefais vne feule lignea c: & joinsa D auec ac

¥, 3 angle fortuit cA p: puis conjoins
pB:2 laguelleje tire la parallele c &,
7 ~X_  \ . En apres jeprolonge ap jufqui ce
A — ¢ quelle {crencongreauccc an poind
E- Lc dis quc pE eftla quarrieme prpggrtmnncllc 24 B,B0, &
AD,

Car, parla {econde du prcfcnr,cemmc aBeftaBc,ainfi (e.
raapipE, Cequil faloic faire. Ce qui aufli ¢ftoif manifeft
par lantecedepro. . Touresfais il poys faue prcndtc gardeque
les deux. proporuonalues%,coﬁqtmuc 4 dxﬁc;cxt;, ong icy prous
uces, lchuclles aufli Enclide ne. trgvd;c pas {eparément,comme
nous auons dit apx dcﬁm;mnsdp cmgu,lcmc

‘Autrement, Soyentlestrois llgncs AB,BC,%BD. Au[
quelles je veux adjoulter yne guatrieme propomonalc
, e coxyoms 4 B premicre auec R p trpifieme,, fique A b foi
' f , yng fenle Lxgn,c, Eg fur icelle je drell )
feconde nes a, angle, forruie ap.c:. s
- §onjoinsac. bors, pale poin pje si-
¥ » & paralls saMase ac.: {aguglle je
773 prolonggyinlqus s gele e repeontis

auec c B aufhi pggigpgwmﬁ Bt
RS QUGRA o 12 AUAtHGRIF PLOpAEPD-

nelle
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nelle aufdits 4 §, B¢, & BD: fgauojreft, qu}z&dmc ABcfta
BC, ainfispeftage. . o
. Car puis que, par la quinzieme & vingtueufieme du pre-
mier, les deux triangles AB.c ¥ pB E {ont equiangles: parla
quatrieme duprefent, asferad 8 c,comme spas . Ce quil
falojcfaire.

Champagne a joinét cefte-cy ala precedente, comme vn
appendice. &

PROBLEME 4, PROPOSITION XIL
fefoy (THeoy opzobfeme 1,7propofitioy 9.
Dine ligne donnee ofter vne certaine partie.
: ; - e A R
Sait la ligne donnee 4 5,de laqgglie,'ga{ exemple, il fale re-
* trancher le tiers.
“ letircla ligne a ¢ laquelle,anec A B
face fangle fortuit ¢ A 8. Eradroitfil
de ac, je continue cD & DE, qui
N - o foyent cgﬁl@;?’ﬁdff@a_@ e tellement
0 - quearfojt divifee én'trois parties e-
gales aux poiné&s ¢ & p. Puis conjoins E 8. En apres,du poinct
¢ jetite GF parallele aladite B &, qui coppera A Bau poinét F.
ledisquearettla troifieme partie de laligne a .
. Car pi;,is que, par la feconde de ce linre & c eftd c A, com-
PMCEFaFA:enlesconjoignant,k afcradca,commeBAaFA.
Mais a g eft triple de'c A,'Dop?’g&' B 4 fera auffi triple de Fa.
Parrant a F fera Ia tierce partie de A's. Ce quiil faloit faire,
5 Mais pource que ces menues QqnqminationsJ(gqmmc font
fes fuperpartientes, & les fuperparticulieres,) ne fe laiffent pas
‘i‘:;,fé;ilémcnt'éncendrc » nous expliquerons ceft affaire en pal-
St la ligne a's,, de laguelle’if fale i:é_éa,’éﬁhqr voe pattie

foylfpperiripatrichre.quinges. s
.. ... . Puis quau guinaite lo&tonaire eft
- {upergripgreicye quinges, dehuit pe
| titgs lignos egales jen feray vne fey-
’ 1&,?6“?(1%‘6& lcglg,’f;gpg Ac :'Alaiaq;c]‘.
oo 1545 RIP L1 RAElS Forsuipaiiee
3 .

la
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pR \ “la ligne a'B; , que nos voulotis diui-
fer. Ecayant conjoiné s C,jC tireray,
par le poin& de la cinquieme {e&is,
{quieltp,) laligne pE parallelc ala-
7 ditesc.Siferaasla partie que nous

AT E ® cerchoans de la ligne as; a fcauoir
fouﬂ'upermparncntc quintes, Ce que donne affez 4 entendre
lafigure. Carpuisque apeftaac louflupertripartiente quin-
tes: & que, parce que nous auons cy deflus prouué ,comme
apeftaac,ainfiet AEaas:AEaoflifera a a s fouflupertri-
partiente quintes. Ce quil faloic monfirer.

PROBLEME g, PROPOSITIQN XIIIL
fefoy (Theoy Prodeme 2, pzopofitioy 10.
Copper vne ngne donnee non coppee, ala facon
quelt coppee vae autre hgnc donnce.

Soit la ligne donnce noh coppee AB: & Ja coppee foitac,
diuifee, par exemple, en troistelles parties quon voudra, a b,
¢ DE;&E c. ¢ yeuil dnux(crlahgne ABen
~1 autant de femblables parties. ' '
‘ I¢ conjoins A B & A ¢ aangle forui,
T —Pa {gauoir 5 A c. Et conjoins » &.A- laquel-
: lc, parles poin&sp&-E }c ‘tir€ fes paral-
Tclcs DE&EG. le dis’  que ees paralieles
dibifent la lxgnc ABen fcmia!ables pames qpfeﬂ:d‘wxﬁ:e la i
‘gncAcx‘ e A

le tire » 1 parallele 3 lidite ¥ ,qui coppera® ¢ ati pomﬁ B
& & & au poiné k. Et prenant les deux trianglesasc& pvHc,
E D; par: {a feconde du prcfént,(éra ipacommécFiFa: ﬁfm-
blablement c g 45 D, comme BKAK D: ¥ parrant £omme s G
36 ¥, par la trentéquatrieme du premier,& par lxféconde par-
tie de la feprieme du cinquieme.. e il fuloid faird - WK il
faut employer la feconde dv’ prefcm autant de fois quiily aura
de parallelesa ladite & & : & autant de fois émployer ia trente-
quatrieme du grcm:c‘t'& {i:pnemc du cmquwme,qml yaurade
yaralfclcs i ladite’s s,

“bé Eéﬁc-éy"oﬁ mﬂtéﬁﬁe% mﬁemii’ﬁc‘ Wﬁﬁ?ﬁr vneti-

gne

X F @
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gne en autant de certaines parts quelon vog( Comme s'il
a faut partir en trois, on ferap £ cgaledap, &Ecegaledla
mefme , par la eraifieme du premier. Et lors par le mefme
moyen, dont nous auons Ja vsé,aB feracoppee en trois parties
egales,

Le mefmes {é peut dire & faire de toutes tellcs parties que
lon voudra.

»i 171

THEOREME 8 PROPOSITION XIIIL
fefoy Champaigne 13,

Les coftes de parallelogrammes-egaux, quiontvn
angle egala vn autre angle : ces coltés, dis-je, qui coa-
tiennent angles egaux, font recnproqucs Et les paral-
lclogrammcs,qm ontvn angle egal 2 vn autre angle, &
defquels les coftés,qui entourent angles egaux,font re
ciproques, ces Parallelogrammes,dis-je,font €gaux.

Soyent deux patallclogrammcs €gaux ABCD&CEFG: &
foic langle ¢ de lin egal 2 langle 6 de lautre :- Ic dis que 5 ¢ eft
accG,commeecefticn. %cﬁn cefta cccommc ECAcC D,
& que les deux angles comprins par eux foyent egaux : le dis
quc les deux parallelogrammes font €gauX. g

e megiray de droit fil les deux coftés B & ¢ ,fi ¢ queBc ne
foit quuneligne. Et g pauffi ne fera quune ligne , par ce.que
nousauens demonftré la quinziemeduo premier.Ic prolonge,
donc les coftés A p& F 6, jufqua ce.quils fe senconrrent au,
pmn& H. Si fera, par la premicre:pattie de la feptieme du cin-,
quieme , yne mefme raifon de chacun, des parallelogrammes,
A ¢ & cF au parallelogramme ¢ H. ' Et pource qug, par la pre-,
mict@rdc ce livre, le. parallglogramme a ¢ et an;parallclogram,
oA oD g mcca,cmeﬁaba@nceﬂalaba[cc G:&

<otk e Ws@agwm G;l\audu: CH, comn}e la
bale B¢ ala hak cpi: par.] lonzxcmc cm-
{ - quieme;s clora idclc,Icomme Ecdc D/
- efhpour l&m b
,Maﬁngepam fatep ©¥ ¢& comme: éc icp.
. T ua ,." Su@rmm le premicreds pmfem labafeng

e

ala
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A v | % Nabafe ¢ ¢, commele paratlelogrammre s ¢

+ | -au patallelograthme ¢ H: & labale s c X laba

. fe ¢ Dicomutie le parallelogramime ¢ ¥ audivpa

rallelogramme ¢ 1. Donques,par lonzieme da

cinquieme,A c ferad cH, comme craudit ¢ H;

Partane, par la prémiere partic de laneafieme

T dudir, le parallelogramme 4 c eft egal 2u pas
rallelogramme c r. Ce quil faloit demonftrer,

E

- THEOREME iy PROPOSITION XV.
-~ feloy Champaigne 1 4.

Les coltés de rriangles egaus,ayis vi angle egal 3 vin
angle:ces coftés,dis-je,eftans edrour angles egaux,font
reciproques. Et i les coltés,qui formene angles egaux,
font reciproques,leurs ttiatigles, ayans veyangle egal 2
vn angle.font egaox. o

- Soyent deux triangles egiiun A c & s E: & foiviingles
de lun, egald langles-de Initee: Je disgue A pefd 3 » 8, comure
pBine. Quefia Rl ¥1% comale DRI sa , & qoclesdenr
angles qui font & s-foyent egaut, je dis que lefdits triamgles.
font egaux. } L S S

- Taffemble fes dewxicoftés 4w &R Y, fi que & & ¢ folr quiine

ne. Evpcsufli velerw quundligse, par bu mefne vaifon
quieny lattecedente 3 faneir, pith conveife de la quinsiome
dif prerhier. Siéonjordray € 8. Liossforaparle premiere pusi
tie de'la fepiienie du cinguicve, vie mefme raifon de:chaowy
des detrx triangles 5 c ¥ 80 E;avwiangle e we. Etpource
quie; par Frpremicrédu prefent, apceftis se comnre 493
PE: 8 o5 1 skt mitfine B & &, corbime DBARC: pae lomicre dw

. i D wedinquifonye’ A B fefa °B 55 comme
54 s dge, Qui ot pourile premier.

v Mdindenant feicad s 8 comnie
{ DB ¥ B, & foyene egaux les deux
, | -angles qeifonrd . Sifera,pat la pre

23 6 @ migio dusprefiur, ABiBE,Comme
FcRwEe - 8D B S¥mmng Prmav mdnesEc, Pon-

88 ) quces;.
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ques,par lonzieme du cinquicme,s B C& D 7B
fme raifon lisn gue Jaotre a s £ . Pactant, par [2premiere par-
tie dela neufieme du medme, lefdits A3 c & D E B font egaux.
Ce quil faloit demonftrer. - S -\

Si nous cenjoignons a D, cefte figure feroir quadrilatere a-
vec deux dimetients.Mais il n2 pas efté befoing quon la fift de
coftés equidiftans, puis quiil ne sagic que de feuls triangles ,&
encor non equiangles. Car 2inft A ¢ & D E feroyent paralleles.

Au demeuraat, cefte comparaifon de coftés mutuels des
sriangles, fe recucille en cefte fagon , que A 8 fuperieure foit A
fa dire&@e 8 &, comme p Baufli fupericuredfa dire&e Bc. Car
fion diloit,a B fupericurc 3 B E.comme c Binfericure B D : les
yns ne refpondroyent pas aux autres , & la comparaifon ne fe-
roir pas mutuclie. ienten le mefme de la permutation ou con-
werfion. - o '

- Et cecy eft notable pour entendre la reciprocation. Or tout
zccy depend des deux dimetients du quadrilatere qui & croi-
cnt. ‘ ‘
THEOREME n, PROPOSITION XVI
Jefoy Champaigue 15,

$i quacre lignes font proportioanelles, le reGangle
qui prouient des extremes , eft egal s-¢eluy qui pro-
uient de celles du milieu. Etfile reCtangle prouenant
des-extremes,eft egal 4 celuy qui prouient.de celles du
miliey,les-quatre lignes feront proportionnelles,.

- ‘Soyentquatre lignes proportionnelles, A5, 3¢, 8,8 5 E:
comme A48 C2infi B-pid 2. Ledis que le reangle compris
A A 3 fous AB&:BE, eft cgal au retangle
| - ®e. < . comprisfous B.c & B p.Etfile re@tan-

RN N ‘:B&;—.h.»ﬁ “gle cqgapeis fous A8 X E B, eft egal au
% - sediamgle comprins fous B e & B b, je

o re sdibquéaseftdBc commesping.

S R +ute B gxdoleretangle ¢ p,de s ¢ & B b,
- nL___._d. ST Ec&mﬁaﬂis_iangics»contrcpofés,.

A PR I iy '.-ésj-v‘? iMl&lmngi:iﬁnQﬁm voye
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A A }_\_“ - plus clairement quele tout depend’
; Y ¢ delafigure gnomonique.

)] D
B _E

- Paisdonc que a B eft 4 Bc,comme
BDa BE:en clchangeant as fera' a
BD,commes C 4 BE. Partant,en quel-
E que fagon que foyent ficués les reGtan

\ gles, puis que de toutes parts les an-

b _ -gles font egaux, les coftés aufli feront

- reciproquemét proportionaux, Don- -
ques , par la feconde partie de la quarorzieme du prefent , les’
parallelogrammes feronc egaux. Qui eft pour le premier.

Le fecond eft clair par la premiere partie dela fufdite.: Car
fi les parallelogrimes fontegaux, puis que tousles angles font
egaux,les coftés feront reciproques. Parrant en cefte pofition,
oua p eft vnefeuleligne,aB feraaBp,commeBcaBs: cefta
dire, en efchangeant, A8 4B ¢, commeB D a8 E. Ce quilfa-
loit demonftrer. : :

THEOREME .12, PROPOSITION XVIL
i fe eféy-,@ﬁamm;gmm&g .

Si trois lignesfont proportionnelles, le rectangle
quicft faick des extremes,elt egal au quarré quieft faict
de celle du milieu : Eclile reGtangle compris fous les
extremes,eftegal.au quapré qui elt faict de celle du mi=
licu,lefdites crois lighes,feront proportionnelles. - -

. Sajt la ligne A Balalignes c ; comme ladite pec :afa troific-
me 8 p.le dis que lereangle comprins{ous A B& B, eft egal
: “+, 7. <an quarré qui prouient desc. Etli
T n st e leredangle compris {ops AB& B D
b ooeils, i p Aewo cefbegalalyquarre de Bc:aBfera d
of o D R cook 2wyl 6, FOAIME B C isD." _y

Ja6. 1 lgsmmve + 4 & iz Adepfigecy manifefte parlance

B b w o} ot % fcadente, Car la ligné B cenceften-
gl - [nsldtetes gidat lieu de feconde & de
. ?5’1(;%}}'1&3 B R S g:i*‘iﬂﬁﬁmrk,j,b etla qwne C(?
o 1ov GUGH T 3122 18 hismmeghe donc powuoit eftre vai
BT ‘, auec

4

g
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auec le preeedent, comme cor‘rcilaire‘ : -
THEOREME 1 PROPOSITIO Nl) XVIIL
Lefoy (Theoy 19, fefoy Champaigne 17.
Laraifon des 'triangles femblables,eft double de cel
le de leurs ofkés de femblablejraifop, :‘

, RN S I S B 51

Soyent deux triangles femblables, ABc & pEr:cefta di-

s¢ . par la premiere definition dece liqrc , qui foyent ?q‘uian-

gles, & de coftés proportionau: Et foitlangle A egala langle

v:&langlesalangleE: & langle'c alangler:&foitaBape,

&ACinF, commeBc & 5F ledis quelaraifon du triangle

AB cautriangle b E Feft deuble decelledeBcaer,

. ‘ Avxdeux lignes,Bc & £ F, jad-

- ' jouftela troifieme ¢ ¢ , par la dixie-

» - mede ce liure, qui foit continue-

ment proportionnelle: retranchane

1 \ N + Bc,ou bien la prolongeant, fclon
quelle fera plus grande ou moindre

que E F (comme neus lanons icyfiguree en deux fagons.) Puis

» jeconjoins ¢ a. Sifera, parla fe-

conde partic de la quinzieme du

_ prefens; le triangle a 6 ¢ ,egalau:
< 3¢ E » triangle D E F: puis que A caefté
poséa b F, comme EFicC, & quelangle c eftegalalangle v
Donc, par la feconde partie de la feptieme du einquieme, le
triangle A & € aura mefme raifona A 6 ¢,qua o & ¥. Mais le tri-
angle »A , par la premicre de ceftuy-cy ,eft autriangleac e,
commepceftacc:&laraifonde Bcacc, eft comme celle
de B cas F doublee , par la dixieme definition du cinquieme.
Donques laraifon duttiangle s & € au triangle pE ¥, eft com-~

me celle de B ¢ 3.p.# doublee: Cequilfaloit demonftrer.

Maintenant, fi ¢ ¢ cft egaleprc,le tiangle A B ¢, parla fe-
conde partie de la quinzieme du prefent, feraegal au trian gle
peF Orlaproportionegale, en quelque fagon quoon la mul-
tiplie,demeure roufrours vae : veu quélle prend fa- denomina-

tion de lunit¢, laquelle cf fon quarré & fon cibe:& multiplice ..
fans fin en foymefme, eft teufiours cgale 3 foymefme... . - -
» ‘ M 2 THEOR

e - '

A -
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THE ME 14, PROPOSITION XIX.
‘%e(is‘ ‘?CQeoy 20,fefoy Champaigne 18.
Les Palygones femblables , fe dinifent en ageane de
fcmblablcs eriangles fun que lautrc.Et la raifon du po-
lygone a fon femblable-polygone, <ft double de celle

du coﬁc au cofté de (cmblablc raifon.

Soycnt [cmblables polygoncs ( pour maintenant nous les
prendrens pentagones;)ABCD E&FGHK k&, Je dis que ces po-
lygones fe diuifent en triangles femblables entreux , & egaux
en nombre. Et dauantage,que chacund’iceux eft 4 lautre,com .
me la propoxt;on doublcc du coft¢ a 8.2 fon femblable cofté

Soycnt conjoinites a ¢ & aD:

& aufli F H& F K. Sifera,parlare-
fcmblancc des Polygones, & par
la fixieme du prefent,le manglc
A B cequiangle au triangle F G H:

&'lamanglc AE DauwiiglerL x:
Partant, pms quc lcs pentagoncs«fom,Par leur poﬁnon equi-
argles, & de coftes proportionaux : le triangle A ¢ »: feraaufli
equiangle au triangle Fux. Etainfi chacun femblable 3 lau-
tee, pac la quatriemedu prefent, & par la definition des fuper-
fices femblables. Donques .puis qmis (anccg&ux en nornbrc,
 la premicre partie eft manifefte,:

. Lautre (¢ demonfirera ainfi.: Smrtute BD laquellc coppe
as au poinét M : & 6 Kyquicoppe ¥ 1 au poind w. Sifera, par
la femblance des polygones,& par lafixieme du prefent, l¢ tri-

_angle Bcp equiangleau triangle ¢ mx: dowrsenfiit auffi que
le triangle & By eft: cqmangbewr G Ncarles angles BAM &
G F N font ‘egauxs: 80aBM & FE wioar oftésidegaux: & par--
tant, par: lawentedeuxicmedn premiet, ils font equiangles.

. Parmefme raifon 5 s.p efly equisngte: drn k. Donques, par
la quatrieme;pm et dc N comme:a MAF N: & de mefiesa M
1§ ¥, comthc M p ¥ K : donc, par lonzieme da cinguieme du
profepn s oftd o Mcomime MD ¥8K -8 en efcharigtant, B M

i MDyCommec N’ ank.wkhus,par #a promiore du prefent, -
‘;7 Tg l : Kd ABM

O R ‘
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e¥aN k. Don-
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AtmeltaA MD,& BC MaC MD,commeB ),
mefme,FGNAFNK, & G NHAHNK,com

- ques, par la treizieme dutinquieme , A B ceft i Ajc D, comme

FGHaFHK: &enefchange,ABCAF G H,commeACD AF HK.
Par mefme raifon,fi nous prefuppofons que leslignese c& L 1
foyent tirees, il fe prouuera aulsi que de mefmeseft acp a
r LK. Partant, par la treizieme du cinquieme, la raifon de tout
le pentagone a tout le pentagone, fera comme ABcC 2 FG R
& par mefme raifon, par fantecedente , comme A B arcdou-
blee. Ce quil faloit demontftrer.

Mais ce dernier chef gift en la commune notion. Car, puis
que les triangles , efquels {c refoluent les pentagones, fontee-
gaux en nombre, & femblables entreux : par I'antecedente, la
raifon de A B CAF 6 H, fera comme de B ca G adoublec: & de
AEDAFLK,come de b Ed K L doublee.Mais toutes ces raifons
doublees font egales, puis que leurs fimples font egales: Don-
ques , par la treizieme du cinquieme, la raifon de tout le pen-
tagone 2 tout le pentagoné , eft comme celle dun des coftés a
fon femblable doublee. Ce qu'il faloit prouuer.

. o ~Coaxefaize. B
Si donc trois lignes font proportionales, autant
grande queft fa premiere i la troifteme: autant grande
fera la fuperfice dreflee {ur la premiere, 3 lafuperfice

dreffee {urla fcconde,puis_ que lune & lautre fon (Cm“ /

blables, & femblablement deferites. e
: ‘Cegy feramanifefte parla deduéion cy deuant faitte. .
_ Quelques vnsadjouftent encor 4 ce theoreme vn aurre cor.-.

relaire des parallelogrammes femblabies , & fgauoir quils font’

en double raifon 3 celle de leurs coftés femblablement prife.

Mais cecy eft epidept. par femblance des triangles. Car Igs gri-”

angles,comme noys audns Touucn dit,font la moitié des qua-.
drilateres.  Voire file theoreme’ cufl parlé des re@ilignes cn
generahil y eufteu 14 mefine preuuc quil y a cu des polygones.
.. PROBLEME ¢, - PROPOSITION XX

Ly outoy (Theow 1.9,fefoy Shonipaigue 18, .. .,

~_Survne ligne donnee deeffer vac faperfice fombla.:
Can gl v _M 3 ble,

™
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& o ) . N - . .
ble , & fembjrlement defcrite, & viie fuperfice recili-
gne‘donnc(é. | a N

Soit a B laligne donnee , & la fuperfice donnee foit pour le
prcﬂ:nt pentagone, ¢ DE F G. Ie veux fur A B tracer vne fuper-
fice femblable a fadite ¢ BE F g, & femblablement dreflee. .

Ie reduis en triangles la fuperficic donnee , en tirant les li-

‘ o gnesd F & pa. Puis fur le poiné

A, je drefle Fangle 8 A 1, qui {oite-

" gal a Fangle c. Derechef, furle
¢ poin& 8, je drelle I'angle a 8 1, qui
foitegal alangle cp G, en tirant

¢ BH,quife vienne arencontrer a-

uec AHau poinét H.

Sifera, par la trentedeuxieme du premier, I'angle AH B egal
alangle ¢ p ¢: & partant, par la quatrieme de ceftuy-cy , les
- coftés des denx triangles 6 ¢ b & B A B, feront proportionaux:
Ie mets auffi l'angle n B egal akanglec pr: & langlesnk,
egalalanglepcr: puislanglexsr, egalalanglerpE & err
finl'an gle Bx L,egal d Panglée o 7 £:Etlors fera complet le-pen-
tagone {ur la ligne a 8 tel. que nousle demandions. Caril et
diuisé en iriangles egaux en nombre, & equiangles,comme le
pentagone ¢ D E F 6. Ec partant luy eft-il femblable; Ce qu'il

~ faloit faire. A
S ; PR IS VTR

- Mais fin quen paffant, noys declarions icy , qug veut direy
Eftre femblablement drefse,'lots quon parle-des fuperfices:
Ceft, ques'il fe prefente vneluperfite; elle quetticyte penta-
oneé €D E F G, auquel fur faligne a 3;il fale-confirhire vne fu-
erfice femblable, & femblablement dreflee, il nous fapt pren-
dre garde filadjre a BEf conparee aucofté b ¢,onbien au ¢q-.
fié b E , oubienid quelque autre des coftésde la figure propo.
fee: & que nous é"éco'mm_;qd'x"oh_s‘cc&c li’gde'fe‘fdnlin comparal=’
{on. Caril f& pourroit faire que s A n'fuft egal ¥ fangle QD"E-Z‘;§§’
celd commencé la figure fe parferoit : laquelle toutesfois;geioy
uelle fuft femblable , ne feroit pas pourtant femblaplement
defcrite.  Ce‘quinppert-caidemment; quand lafip®e, qui fe

relense,ngl pas de goftés.egaux, ;. ol L rmd ,
A ) “THEOR

]

1
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THEOREME 15, PROPOSITS:
- AN\ Champaigne 207

Les reéhhgnes, qui {font femblables avn mefme re-
¢iligne,font aufli femblables entreux.

Soyent denx reilignes, s c & b5 F: & que le triangle
¢ HK foit femblable 2 chacun d’iceux : tellement que a 8 fuit
AAC,¥DEApF,commeBCc&EFAHK: &lesangles de cha-
cun, qui font comprins parcoﬁés proportionaux , egaux aux
angles du triangle ¢ 1 «. Ie dis que les deux font femblables.

Car, par lonzieme du cinquieme, aBferaa Ac,& DEGDF,
comme BcaEF.Et paftant, par la cinquieme de ceftuy-cy.les
angles qui fouﬂ:cndcm coftés proportionaux, font aufli egaux,

Les deux triangles doncfont equi-
f \_\ anglcs Et partant,parla definition
L des fuperfices femblables,ils feront
/\ aufli femblables enti'eux. Ce quil
faloit demontftrer,

Ce Theoreme eftoit de foymefme clair,comme notion de
lefprit. Car, comme nous lauons cnfc)gne cy denant,la fem-

- blance des fupcrﬁccs cﬁ commc vne certaine egalité.

‘THEOREME 16, PROPOCITION xxn
fefoy (Theoy 2.1,

St quatre lignes fone proportionnelles, les redtili’

ones baftis fcmblablcs fur icelles, & femblablement

dreﬂ‘és, fexonr. proporuonaux Eefi les reéhfxgues fem,-

blables,ba(hs {uricelles,& femblablement d{eﬂcs {ont

o propotnonaux,lefdxtes hgnes aufli Icrom Proporuon
nelles ‘

Ut 1\,‘;; —‘ S SR NS DU : . .
1 es i N - Soyens! quatre. lxgncs ptopor-
‘tiowmales,4 B,¢.D,E F,& G H >comme,
aBdCp,ainfl ERAG H: &foyent
' :'defdites A B 8¢ b, deferics des re-
mrfﬁ- 1 &ilignesfemblables & femblable- . .
rleemsh b hent: drcﬂ'cs slelquels- foyens les
triang

: .r'w-i
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eriangles,a 8X,8 ¢ p L:Ee defdites

/\ r/\ Ef & ¢ u,loyent defcritsMF &
NH, parallclogramcs femblables,
& femblablement dreflés. ledis

N que, comme eft le tnan_glc ABK
f - 7 o/——4_autriangle ¢ b 1, ainfi eft le paral-
E Fe B F

lclogramme MFau parallelogram

meNw H.

Soxt mife, par Ja dxxxcmc du prefent, A & ¢'p, vne troifie-
me proportionnelle 0: &2 EF & e Haufli vae troifieme pro-
pomonncllc e. Etpource quc,commc ABeftic D,amﬁ efteF
ac H:maisaufli commecp eft10,ainfi eR cGHIp: donques,
par legale pto_.pomon, & par la vmgtdcuxxcmcdu cmqmemc,
commeABefta o,amﬁ eft e Far. Maiscomme asefta o,ain-
fictt le triangle A B x au triangle € b L, par le carrelaire de fa
dixneufieme du prefent : Er_par le mefme, comme e Feftip,
ainfiettle pazallclogrammc MF au parallclogrammc N H.Par-
tant, par fonzieme du cinquieme , comme le trianglea sx eft
au triangle ¢ p 1,ainfi le parallelogramme M ¥ eﬁ.aeu pamﬂcla-
gramme N H. Qi eft pour g premier.

Or foyent les deux triangles a8k & ¢ DE fémhlablcs &
femblablement dreffés: & les deux parallclogtammcs MF&
N H,de mefmes.le dis qca Beft 1€ D, commexFi oA

Mcttons,par la dou:xeme du prefent; commela ligne A3 3

ne c.o, ainfiE k2 QR & parlavingtieme du mefme »foic
fgm fur QR,le patallclogramme QR &Tcdwblable & fembla-
: b!emcnt ‘dreffé dchacun defdics ™ ¢ & %5, 'St fera, par la
prémiere partie de la prefente, cothme le tridngle a8 au tri-
anglecpi, ainfi k:prallclogramm: MF,aw parailcbgmme
s R.Maisainfi aefté s ¥ d NH. Dongucs, par la fecande partie
de la neufieric du cinquieme, le paralielogramme s eft egal
au parallelogramme N H. Etpource quils fost femblables , &
femblablemerit deofiésla ligne e 1 eraegale3a) ligne.qa,par
Is foconde: partic dela dixneuferne du prefent. Car, puiggsc
la zaifon du paraliclogramme w3 2@ paraliclogramme s ,cft
double de celle de la lignec Hilaligne or,& icelleggale: elle-
ne peantcfire pralangee quicgalament Partanc,camme a3 ck
id nsduﬁcﬁxrmc,u;ﬁeqm faloit demontiretr. THEOR
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THEQREME 1, »BROPOSITZEIN xX111.

N ~Champaigne 22, @ Qeoyj 2400

- En tout’ parallelogra'm‘me , les p‘araﬂe‘lo grammes,
- qui {font entour le dimetient, font femblables entreux,
& autout. N ‘ o

~ Soyent au parallelogramme a B ¢ D, les deux complemenits
€ H & F K,entour le dimetient 4 ¢. Ie dis que cescomplements
font lemblables entreux , & femblables auffi 4 tout le paralle-
A 7 « g logrammesp.
1 Car,par lafecondedu prefent, 5 ¢
_ , ,, T acc,& pHaHC,eft commeAEa
el . |, Ec: & partant, en conjoignant sca
1 cc&pcacH,commeacackeDo-
. ques , par lonzieme du cinquieme,
H < BCacGcommeD C dC H:&,parcon
fequent,comme a B a £ G, puisqueanel egale»?ap c,XEGE-

aleanc, . I S

~ Par le mefine difeoprs A p ferad e H, comme A BAE 6,& c5-
me p cduc. Puis doncque les parallclogrammes font equi-
angles,par la definition des fuperfices femblables,c H fera fem
blable 2 tout B 0.Par mefme raifon fe prouuera que r x eft egal
au totals p:puisque s aeft 2AAK,& DAAAF,CODMEC A;é\l AE; -
part la fecondg du prefent,& par la proportionalité conjoinéte.
Parcant, par lavingtieme duy prefent, F x fera auffi femblable a
e 8. Evainfila propofition demeure ferme,

Mais cecy {e yoyoic autli par Jgs triangles , par ce que nous
augns;prounc a la quatrieme du prefent. Car puis que les deux
wiangles A Bc & & 6 ¢ fonr ¢quiagles,& que les coftes fouften-
dus parJes 3ngles egaux,font proportionaux:a feraas c, co-
mc i & §c. Depechef puisquea o ¢ & & 1 ¢ font femblables,
apferadpc commer B2 H.C..nCe qui aufli, par mefme dif-
cours,{c provnesagles depmstjangles A 5 P8 4 kK, qui compo-

- fentle parajlelogramme rx, Donqpes, les parallelogrammes
® % & HG,font femblaples entrsux, & au total parallelogram-
mesn. Cequil blgindemontagr. . | A
Enluice de ge theeseme, il ne fera pas impertingnt de.plas.
C s ‘ o N cer

et
Db

b
5 ey -
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cericy ce p‘rob[l

parauant

o combien gon leut pe ﬁmw“efia au

Denx parallelogrammes equm@les nous estans proposés, mats
non emblables retrancher de ’un d icenx vn p»mﬂe/agrmme qut
Sfoit _/émb/ﬂble alautre. :

A > & Soyent les deux para!lclogram-

1N | MeSABCD&CEF c,cqulagles,maxs

Hc diffemblables. le veuil dudit asc B

retricher vne portion femblable au-
FditceFa.

Soit donc fangle cde lun egal 2 Iangle c de Bautre: E¢ foyct
tellement dreflés ces deux parallclogrammcs »queB ¢ ne foit
quune hgnc & p-E vneautre: Lors foit tiree la-trauerfiere
F¢ H : qui coppera a b au poin& 1 : Et foit tiree H x parallclc a
ladite c . le dis quele parallelogramme ¢ b B k. retranché da
parallelogramme a ¢, eft femblabl¢ au parallclocrramme EG,

Or cecy eft aflez clair par cefte vingteroifieme : puis quc
tous les deux font entour van mefme dimetient. Et,pour'le
donncr micux a cntendrc, jay parfan& le parallelogrammc
ABGL. Icy aufli trouuera fa place ce Probleme:

K
B j = <

E

Trouner une moyenne ﬁtpnﬁ:e Prapomonmlle entre del&x ﬁlper—
Jices rec?z/zgrzes ) .
Soyent lcs deux: (upcrﬁces re-

- Sl B AN &i‘hgncSA & B entre lefqueles ik
© A |- |s\ - file placet vaegyentie’ ﬁ)pcrﬁ-
—e— " ee proportionnéfle! 7 ° >

" le redui lefdites fuperfices 4
dcux parallelogrammes* fembla-
bles, par c¢ quenfeigne Ja-dixbui-

R - &mmeéuprefcnt{on;ﬁm Aime§
L : - mieux, cHatuneauqua@ré’p&ria-
A v K. *dcrmemdu‘ﬁ:cond)Et{byem ey

deux parallclogrammcs ¢ b B F,& F°G HK, lemblables entretk,
& mutucllement egaux aux deux foperfices & & 8: Lorsjémets
cgaux lesangles qui font a Fium coniré Rigere : ﬁé. jpe les dewkt
pﬁl“’l‘fﬂégmmmcs £ D&H e’fdy{:ﬁt Afenvods 3




que fun ou lautre des fupplements,F L & FM,cltyn milieu pro-
portional enste c F& FK: cefta dire, entre A &8 {cavoir eft,
que commela foperfice Ha eft dla fupetfice F L, ainfi eft ladi-
te Fr 2 la fuperfice £ p. Car, par cefte vingteroifieme propofi-
tion,laligne nF eftdlalignerp,commelalignecreftala
ligne  £.Mais,par la premicre du prefent,comme HF eft dF D,
ainfilafuperfice H G eft ala {uperfice F L : & encor, comme G F
eft AF E,ainfi eft la fuperfice F 1, 3 la fuperfice E D. Partant,par
Jonzieme du cinquieme, comme la fuperfice 1 6 eft ala fuper-
fice F L, ainfi eftla mefme fuperficer 1 ala fuperficee p, Ce
quil faloit faire. _
Autrement,& plus brief. Entre deux paralleles interminees
E no rL : €b&EFje conflituele parallelogramme
| ¢ G & B:lequel prenons quil {oit reétangle,
& dabondant egal au re&iligne a. Parce
que nous auons enfeigné 4 la quarante-
b «m ww_r quatrieme du premier, & fuyvantla me-
fme inftru@ion, entre lefdites paralleles je conftitue vn autre
parallcl;grammc K DL F,equiangle au parallelogramme ¢ H,
& egal fu re&tiligne mMainteant, en laligne £ F, entre les ba-
fes cr & 1 b, ie mets la ligne M N proportionnelle en moyen-
ne raifon, par la neufieme du prefent. Erayant tiré Mo & ~ py
paralleles aufdites G n & b F, je baftisla fuperfice m », de coftés
equiditans.Laquelle je dis eftre propertionnelle en moyenne
raifon entre les deux cm & K ¥: & partant entre les re&ili-
gnesa & B,
~ Car, par la premiere duprefent,comme labafecceft i la
~bafe M N, ainfi et le parallelogramme c 14 M. Er, parlame-
fme, comme la bafe MmN eftd labafe x p,ainfieft M? 2 K F.
Patitant, par lonzieme ducinquieme , comme ¢ H 3 M P, ainfy
M axr. Ce quil falois prouver, e .
Mais novs anons affeuré la premicre demonttration, pour
sendre illuftre par tour nofkre figure gnomonique,

"~ - THEOREME 18, PROPOSITION XXITIL
- SN Champagne 23, 4 (Theoy 2. _‘
St deux parallclogrammes femblables, & famblable-

Nz meng |
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metre ¢ k.- Et paracheue le parallelograms c{;c cxM. le dis
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ment dreflés-Jodg vaangle commun : oubien ontvn
angle egal cfncrepofe avnangleegal , toas les deux
{ont ficués a lentour diin mefme dimetient. ‘

Soycnr AB CcD &EBFG,deux parallelogrammes femblablcs
& femblablement drefsés : ayans va angle commun,quieft 5. -
Ie dis que [un & lautre font entour vo mefme dimetiét. Soyent
auffi deux parallelogrammes & ¥ & H K , femblables & fembla-
blement dreflés, & foit langle ¢ de l'un,egal 3 'angle ¢ del'au-
tre: & que lun {oic contrepofé i Fatre.Ie dis auffi que les deux
parallelogrammes , & F & H K confiftent entour vn mefme di-
: metient,
. .Le premier {e preuue en ccﬁe
I N\Up R fagon Ie conyomdray BG &G D.
’ S'ils ne font quune ligne , noftre
Propofition eft claire. Que fing,
foit 8 L p le dimetiér:& (oit tiree
M Lo patallcle i ladite & B, la-
quelle coppesc &4apés pmn&s
M&o. . -
AT E Sifera,par lamcccdcntc,lc pa-
rallelogramme £ M femblable au total a c: & partant C 3 feraa
M B,comme A B & EB.Mais, par I hypothefc,c Belt A F B, comme
ABAEB. Donqucs, par lonzieme du cmqmeme, cBferaars
commecBa MB.( Pananr,pag; lafeconde; partie de la neufieme
du mefme , 7B [era cgalc iMm3 ,lapamcaaw,tout. Ce qui-ne
eut pas eftre. . ‘
Le fecond fe prouuera ainfi.Ea tirant,comme au paravant,
- le dxmenem Cpar le pomé’c L: M B, (par | antceedentc,)fcra aE B,
commex LiLo:(cefta dnrc,tonimq&x. a g H.) Mais;par ’hy-
pothcfe, FBeltd & B, comme K 6 a G H. Parrang, par ladite oa-.
zieme du cinquicme, ¥ B {era egaled M:B.: &dauanrage KLa
K G : contre lefens commun.. , .. i o0 L ,
Autrement , & plus brieuement, Le: pmjallclogrammc EM:
eft femblable au total a ¢, par l'antecedente ; parrant & au
moindre £ ¥, parla vingtunicme durpreﬁ:nt & par ththe-
e & par ainfi les coftés proportlotfaﬁx Sﬁéra LM, aM8,com-
i G FARE,, Pms done quec F«gﬂ;;gdeza wdizgari ! par lafe-
: prieme

. EN

¢ . 1
B G

o 2
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ptieme du cinquieme;G F ferad M B,comme G #4 i 5, Donques
r B (eracgaled M B, la partic au tout. Ce qux‘gﬁ ab[urdc

Fay amplifié le fens de cefte Propoﬁnon a ccllc fin qucllc
seftendift aufli aux parallelogrammes conexes, tels quon void
eftre a c& » Qen la conftru&tion.Car le dimetient {e peutin-
finiment prolonger, & femblables parallclogrammes peuuent
eftre dreflés a lentour d'iceluy. Bref, jay voulu que de toutes
parts clle fuft la conuerfe dc lantecedente.

THEOREME 19, PROPOSITION XXV.
N\ (Tficoy 23, a Champaigne 2.4.

Les parallelogrammes equ'ianglcs , ont leur raifon
compofee de la raifon des coftés alternes..

Soit ABC D& CEFG,deux parallclogrammés equiangles:
& foit langle cde lun egala langle ¢ delautre. ledis quela
raifon de lun a lautre,eft compoice dela raifon quieftdesca

A . . a cc,&dcqcllcqmcﬁdcncaca.

i le mettray les deux parallelo-
grammes lun contre lautre, fique
T S 3 B G ne {oit quune, ligne, & p £ vne,

L R | autre: puis parferay le parallelo-
; ' gramme ABGH. En apres je met-
R tray, que la hgnc kfoita la hgnc L,,

commeBcacG:&lamefmerala
E hgne M, comme D CACE {uyuant le contenuenia dou21eme ,
du prefent.

Si {era, par la premiere du: pre(énc & par lonzncme du cin-,
quieme, le parallelogramme B b au parallelggrzamme ¢ B,com.
me K 21.: & le parallelogramme p.a au pasallelogramme ¢ Fs,
comme La M. Donqucs, pat !cgalc, 8 Dfchaa CE commg K3
M. Mais laraifonde k3 M, eft prolongeedex 21 & der 4y,

 commeilappert parla cmqmcmcdsﬁnmoa du prefent. Par-
g»- ~ tant, par le commun jugement;; la mxfom despacrlepro-. ' .
i longeradela raifondencice; &\dc D.CACE, Le quilfaloic. -
¢ demontirer. i
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_PROBLEME 5, PROPOSITION XX¥L
-fieoy ‘¢t g ~Champaigue . 25.
Dreflervn rectiligne femblable a vn re&ﬂlgne don

nc,& egal avn autre rc&:ltgne donné. _

. Soyent deux re&:hgncs A
- &B. leveuil dreffer vi re&i-
ligne qui f{oic femblable i a,&
egalas.

~ Ayant reduit lun & lautre
en fes triangles,fur lun'des co
ftés dudit a, lequel foit ¢ b, j&
dreflele paraliclogramme re- .
Sangle ¢ o £ F, qui. foit €gal
audic reétiligne a : parla qua-
rantequamemc du premier auffi fouuent rcpnfe, quily aura
de wriangles.Lors, par la mefme, fur la ligne p-F je drefle le pa-
rallelogramme p ¢ 6 H, qui foit egal audit re&iligne 8. Si fera,
par la vingtneufiemme du premier, & par-la quatorzxcmc du
mefine, toutec H vne fuperfice de coftés cquidiftans. Enapres
je mers,parla neufieme du prefent, la ligne x 1, qui foit moy-
enne proportionale entre leslignesc p & p c: & furk L,pac la
. dixnecufieme dece liure, je drefle le re@tiligne m, qui foit fem-

blable au rc&lhgnc A,lequel jedis eftre egal au re&xhgne B,
Car; puis que ¢ b,K &, & D G , lont continuement proportion-
nclles,par le correlaire de la dixpeufieme du prefent, le reili-
gne drefsé {urla premiere ¢ b, {era au rectiligne m, drefié fur
la feconde x L.commela ligne € o premicre 21a troificme b ¢.
Et partant; par la premiere du prefent,commecFarc: Et
dcmques, par la premiere partiedela feptieme du cinquieme,
commeAdFc: & par confequent, par la feconde partiede la -
mefine, comme & #5; - Dongques; par la feconde particf de la
neufreme dudm, mferacgale i B, Ce quiil faloit faire. -+

Mais il fera plus courtparla propomonal:tc permutee.€a&
puis que A eft a m,comme C F A F 6,en efchangeant;a (ewivc F>
comme M3 G. ~Puis d@nc que acttegalicr, m feregald
FG 18 pauant aufﬁ cgai 4B Ce quc ROuS auiomﬁﬂlbere de

fafrre'.”f. ‘ . o

286 B k{E{EME‘NTs D'EVCLIDE,
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THEOREME 2, PROPOSITION XXVIL
{efoy Champaigne 26,7
Le parallebogramme defcrit furla moitié dune li-
gne,elt plus grand quele parallelogramme, qui,eftant
eftendu & avancé fur la mefme ligne, defauten forme
avn autre qui a eft¢ pofé femblable & femblablement
dreflé que le premier.

‘Soit la ligne A B, fur la moirie de laquelle, fcavoireft fur c =,
foit defcrit Ie parallelogramme ¢ B b £, duquel le dimetient eft
BE: & [ur la mefme A 8. foit eftendu le parallelogramme ar,
~ lun des coftés duquel coppe le cofté c £ au poin& 6 : & quil
defaille en la forme au paraliclogramme F 8, qui eft femblable,
& femblablement drefsé,i ¢ 8 b &. Ie dis quele parallelogram-
. niec D eft plus grand, que le parallelogramme aF. ,
) . ,  Car,parla premieredu prefent
aceftegala c B: &,parla quarante-
troifieme du premicer, cF egal a ¥ b,
Donques, par la commune notion,
A ! p toutle gnomon c ppreftegal aupa
- rallelogramme a r. Mais c peft plus
grand que ledit gnomon : donc aufli plus grand que ledit pa-
rallelogramme a¥. Ce quil faloit demonftrer. Or eft-il plus
8rand, de tout le paraliclogramme sr.
o pe T Or maintenant,fi A ¥ eft bafti plus
3 B 3 » haut que c p;¢comme il fe void en ce
R > - fte feconde figure : ¢ pferaauffi plus
A | grandquear, Car,parlapremiere
A— - - duprefenr,ac eftegaldc . Ayant
e T -donc oft¢ de cofté 8 d'autre les deux:
fuppleinents dw parallelogramme » s, qui font egaux enteeux,
¢ p fe trouuciaphut grand qoc  r detoutle parallelogramme

G ¥

EF. . .o
" PROBLEME 8 PROPOSITION ‘XXVIIL -
[ S RN ’ C,.n _3‘,;‘, . .

T RO J“%“foy CQ«umzpqme 2'7', PhL ot

- Sut vne droise ligne donnee accqmmeder ¥nipas
G S rallelog
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rallelogxran’n ; egal avn reé‘txli:gne donue, quidefaille
en forme au \pét’ralle‘legramm’é qui eft femblable au
donnéMoyennant toutesfois que le re@iligne donné
ne {aic point plus grand quele parallelogramme, quis

“efbanc drefl¢ {ur la moitie de laligne donnee, eft fem-
blable au parallelogramme donné. :

Soitlaligne donnee a B: le re&iligne donné € : & le paral-
lelogramme donné p. e veux, furla ligne a B tellement defi-
gner vn parallelogramme egal auredtiligne c, qui neantmoins
{oit defaillant en fa forme au parallelogramme qui eft fembla-
ble au paralleiogramme p.Or faut-il que le re@tiligne ¢ ne foic
pas plus grand que le parallelogramme bafli fur la moitic de
. laligne donnee a 3,8 femblable audit parallelogramme p.Au-~
trement nous combattrions contre ce que nousvzenfci-gnéh?
precedente Propofition. ‘ -

: .. . le divife o-B egalement auw
K. . poin&t E: &, parladixneufieme

du prefent, fur la demie BE je
- - -drefle le parallelogramme E F,
;———% - femblable audit », Puis, fur la’

by N ®]F. toute A B je paracheug lg paralle-
[ /\/ 7 logramme A B ¥ 6. Puis done que:
. . ls_fe . lere&iligneeneft pas plus grad:
: / L / “ ¢ - - quele parallelogramme s F:sils
AR TR 8 ) - fen ggaux , Teparaliclogramme
EG, parla vingtieme:du p:cﬁ:rit »elt tel que nous le voulions.
Car il eft femblable i 7, veu qulil luy aft egal & equilatete,
Que fi c et moindre, le furplus.foit ofté de & F,par ce que nous.
" apons demonftré A la quaranrecinqujeme du premier: & foic
drefsé le pasaliclogmmme kL M.parla viogitieme daprern
fenty qui foitagal audis fyrplus , & femblabled . -de sisoiap
donc,dans le pérdllelogrimc EF ledimetiene B N: & rettazcbf-
ray de F N,la partie ¥ 03qpi foit egaleau coftéH k:E petpd he-
ray aufli de & v, la partie N », qui foit egalequ eofté mr- ruis
tireray o Q & R p, qui s’c_r'x't'récdppgm au’ :oiﬁ& s : 84ui muta-
ellemeént Toyénc: cquidiftantes des coftés di e te parallclo-

: gram

Lu‘ PREEEY
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gramme A¥. " Si fera linterfe&ion dicelles au dimetient B w,

ar la vingtquatrieme du prefenr: dastant que nseft egal &

chblablc auM, En fin, allongeant ® » vers a g an pom& T,
je dis qus le paralielogramme a s eft tel que nous le propo-
fons. Car il defaut cn forme, du parallelogramme Q &, qui eft
femblable au pﬁrallelogpammc Ns,par la vinguroiﬁcmc du
prefent: &, par confequent, 3 H M : & encor a p. Mais auflreft
il egatau X‘C&llfgﬂﬁ c.Car puis que A »,par la premiete du pre-
fent,eft egal a e r: &,parla: quarametroxﬁcme du premier,k ¥
egal 45 F: par la comimune notion, a5 fera egalau gnomon,
Mais le gnomon cft egatd c : Carx s eft lexces de tont £ F fur
le rectiligne c. Parcant a s aufli eft egalau rectilignec. Etle
nicfiic & s, efant bafti furla ligne a B, defaut en forme du pa-
rallclogramme Q R (qui eft femblable 3 p quia efi¢ donné.!
Ce quil faloit faire.

‘Or faut-il rraiGter ce Theoreme auec jugement, comme
aufli fzremtarqué en ceft endroit Nicolas Tartalea de Brefle,
perfonnage fort versé en la Geometrie.

. Car, (cofnme il 'ameine pour exemple){oit la fuperfice du
rectiligne c de vingtdeux pieds: & la logueurde laligne a 3 de
douze : mais lalongueur du paralielogramnie p foit deux fois -
plus grande que fa iargeur.  Lors, i nous mettons s E.pour la.
lengueor,veu quelle eft de fix,3 ¥ fera de trois: Klorsasnefe
pourra pas drefler cp parallelogramme tel que nous deman-
dons, feauoir eft quil nefoir plus grand que £ F:car £k eft de
hiui& pieds.Mais fi ov mct B & pour largeur, lalongueurs r fe-
ra de dovze, & le parallelogramme B F feprantedeuvx. Etlorsle.
probleme fera-eftabli Parquoy il favdra. prendre garde, que la-
longueur ne foit pofee aumiliew de laligne 5 £.

Ce Probieme donc,pout ne le -pas diflimuler,eft moins geo--
metrique , pource quxl eft moins vniuerfel.. Et mef{mes pour-
roit faire crrer los myieux-exereés.  Sut quoy: toutesfois je ne
meftorudiay pas:diau antage. (vacﬂ aflez.d’auoir aduerti que.
on ne sy mcfmntaﬂ:pas

PROBLEME o P’ROPOSI’I’ION XXIX.

| Jéon Champaigne 23
Sur vnse droue lxgmc dreffer vn Paralfclogramme«
O egal

3
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_egatavnredtiligne donné, qm excedera en formevn

parallcloglamme (emblablc ivn aonnc

Soitasla ligne donnee, & lc retiligne donné c, & lc paral-
lelogramme donné b. le veuil, fura hgne aBdreflervn paral-
lelogramme egal au redtiligne ¢, & quiexcedera en formc le
parallclogrammc D.

Ie dmnfe cgalcmcnt ABau pom&
£: Et parla dixneufieme duy pre-
fent,for la demic » 5 je drefle lc pa-
rallelogramme B E:F ¢ femblable ay
parallelogramme b. Lors, par la
vingtfixieme du. prefent,je fay le -
-parallelogramme Hx.L, egal aux
¢ o deuXxc& BEFG, &fémbLablea D,
& parrant auditBEF G,

o -Ecpource quenx 1t eft plus gra&
A 3 BR_|P que BEFG, & femblable a iceluy:
' les coftés aufi x H &° L fernt
plus grands que lcs coftés F E-& ¥ G.r
Soyent donqucs prolongccs FE &FG alegal defdits x H &
K L: & loit paracheu¢ le parallelogrammc FMN 0’ femblable-
& egalauditH K L, & partant egal a chacun des deux, c & E 6::
& dabondant femblabled & ¢ , parla vingtieme du. prefent : &-
pat conlequent , entour va mefime dlmeuem,par lawingrqua-,
wricme du melme. Lequel dimetient {oit r.tiree parde poind:
B, Ec (oit prolongee a8, jufqua ce quielle coppe a Naupoinét -

: & foit paracheué le paraliclogramme & N: lequel nous di-
fons eftre tel que nousde voulions : fcanoir éft , quiexcedele
parallelooramme D ,du parallelogrammc ch 1equd cﬁ ﬁ:m-
blable a p. : 2

Or cecy fe verra pmloﬂ gcam GBy: wfqua ce ,qm:lle coppe
™ § au poinét Q. Car, par Ia presoicrg du prefensa meltegale
AMB:& par la quarantetroifieme dupretmcn,& par la.com-.
mune notion egale audjtcp. Si donqucs a chac,un'cﬁqéjOU—
fté BN : par lacdmund dotion, 4 N fera égal gu gnomof EN G.
Malslc gnomon eft cgﬂ'ah re&i‘lxgﬂ‘c{ uts que towt le parai-

lagrammc FMNO n’eﬁc,pomrgﬂﬁahwcw@mmr eftdc
&a
v / :

X

M TN

//
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&3t c. Dongques.aweftegald c. Mais il et auffi femblablea
5c, parla vingturoifieme du.prefént : &“partant A, parla
vingtieme dudir. Ce quil faloit faire.

PROBLEME 10, PROPOSITION X XX.
fefoy Champaigne 29.
Partir voe droite lignc donnee felon lextreme &
moyenne raifon. '

La troifieme definition de ce fixieme enfeigne, comme on
doit partir vne ligne felon lextreme & moyenne raifon: .

Soit laligne donee a B.laquelleil fale partir {elon la moyen-
ne & extreme raifon. De ladite A3 je defcris lequarré a e p:.
&, par lantecedente, japplique au cofté B ¢, le parallelogram-
me CE F, egal au quarré A c , excedanten folrmc le parallelo~
gramme femblable au mefme a ¢: & le cofté £ u equidiftant
de ¢ B, coppe la ligne a Bau poinét 6. ledis quelaligne as eft
diuifee felon la moyenne & extreme raifon, au poin¢t g : fga-
uoir eft, que ABelt A B G, comme BGaG A ot
: Car puis que BF eft quarré, veu quil

ks A cft femblable 4 a c:les deux ligness ¢ &
. ¢ €Ffontegales. Maisc n eftaufli egale 3
s A B,veu quelle eft egale 3.a p.parla tren-

: / .| tequatrieme du premier, Et puisque a o

€T xTF T ® &He{ontegaux,oftans de lun & de Fau-

tre € G, refleront b 68 6. & egaux. Et puis que 'angle o'de Tun.
eft egal a Langle 6 de Pautre,léurs coftés ferone én raifonreci-
proque, par la quatorzieme de ce livre. DonquesHcdcreft
commeBG 3G a. Et pource que aseftegali Hé, % o FiBa:
ABferadBc commes cica, €e que nous aviors entreprins.
Autrcg;cn:h{g;p;eui:e.—il;gat‘la?fecoridcpap,tie-dc la:dixfeptie.
me db.prefens, Garilappere que b c eftce quielt faid dean
e AcikquaBrch lequaré des .’ Paréant lestrois lignesy
43,86 &G a {onk propestionnelles. Ce qu'il falojr faire.

THEOREME 5.  PROPOSITION XXXI

o, NGRanipaigme 30, & (Theop 32,
Sideux: uwianghes font wellement- dreflésa vnangle,,
- | O z qe

PN
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que deux coftés de lun foyent mutuellement equidi-
ftans de deax cBf¥és de laucre , & propomonaux en-
treux, le cofté reftant de fun, & le cofté reftane de -
tre, fcromde droic fil,& ne feront quune ligne.

Soyent les deux ttxa'n'gles ABCc & cpE tellement drefsés i
Fangle acp,, quele cofte A g foit equidiftant du cofté nc, &
lecofté acducoltépk: &fouABaDc,comchca pE le

dis que leurs deux bafes B ¢ & cE font de
droit fil, & ne font quine ligne.

A

chacun des anglcs A&peftegala Fangle
\ acp,parlapremicre partic de la vinge-
8¢ neuficme du premier : & partant egaux

entreux. Puis donc que les coftés, qui coneienneac lefdics dn-

glcs, {ont propornonaux les triangles, par la fixieme du pre-
" {ent,feront cqumnglcs & l'angle 8 egal a 'angle b cik :'& Pan-
gle a-csegal alanglee. Partant, par la trentedeuxieme du
premienles trois angles,qtii {ont a ¢;font egaux & deix dioits.

Danques, parla quatorzieme du prefmcr, les deux lignes,B c
& c g, font'dé droit fil, & vne ﬁ:ulchgn’é Ce quil faloit de-

mon&rer
THEOREME zz, PROPOSITION XXXII

Es trnang:lcs lc&anoles,la hgumquwﬂ! pmddmtc du
Plue grand des eoftes, oft egale a celles qulfmrrpfedm
tes des deux autrés coftés moyehna{‘x.t é]\i’cll“cs foyenc
1”cmblables & femblableme;lt pofces s e

Soit le triangle s 8 ¢, doquel ¥angje:a: foirdtait”tbd}s que-

la figure qui proyientde B c le‘plus gtapdicef,of egale-a-cel-
les qui prouiennér des deux coftésabfer éiméyem quéla
les loyent femblables, & femblablemterg degflees.» - - - ¢
Delangle ajeire la p;rpcm}l.xgula:rc Ap[u; kgoﬁc B.G Sl
feront les denx tr;anglcs,AB D &A D. c ab!?au totaFABC
& entrenx, par la’ huidtieme du re ? f’arfant, ,a.;fc corre-
laire de Ja me(ne ; nattient: dcuu {nqb«x tomlmﬂe wrois li-

gl’lCS

-

N Car,a caufe delequidiftance des coftés, -

it ol .
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. gnes: fgauoxr eftBcica,com-
.. mec A3dCD #X CBAB A, comme
.paasp. Donques, parle corre-
laire dela dixneufieme du pre-
- fent,la ﬁgure qui eft defcrite de
BC prcmxerc,a celle quieft pareil
. lement defcrite de ¢ a feconde,
el £Ome B C premiere i cp troi-
. fieme: & auffila figure,qui eft de-

feritede cB prcmxcre, eft ) acelle guicft pare:llcment defcrite

de B A feconde, comme ¢ B premigre eft 3 B p troifieme. Don-
ques la figure quieft de n.c, et 3 celles quifonrde ca & Ba
enfemble, comme.la honc B cc& 38D 8D ¢ enlemble. - Mais
BcC eftegile aulditgs D& D G, 1,D0An€ques la figure quieft de
B c,eft egalc aux deux qui font femblablemeng defcritesdec a
& 8 a. Ce quil faloir demonftirer. ., ... ..,

Laconclufionde’ ce&e demoni’(ratxon cﬁ ﬁmple & ouvuer-
te,& (ans obfcurite: auﬂi n’a elle aucun tefmoignage ny auto-
ricé. Qgc fi queleun én veur rcccrchc,rla raifon ,.quil lcfpelu-
che cnpcﬁ';: fagon : La figure qui eft defcrite de A ¢, eft i la fi-
gure qui eft fcmblablemcm dc(cmtﬁ:de CB,cpmmeD C A C B,
parle melme correlaire de a dixneufieme , & parla conuerfe
proportionalite : Erauflila figure quigft dc a B, eft i celle qui
eft femblablement defcite de B¢, comme D eft 3 Ja mefme
B C. Maintenant foit pofee la figure & c premicre , & la ﬁgurc
B ¢ feconde 8 la hgne D troifieme;k la - lighe B c quatrieme.
Etdabondant , la figiire'as cmqméme & 1a ligne B p fixicme.
Lors, par la vmgtquamcmc du cinquieme;les ﬁgurcs A C pre-
miere & a Bcinquieme joinétes,erons ila ﬁguxe quieftdes c
feconde,comme la ligne b ¢ troificme & BD ﬁxwmc ABCiQua~
trieme. Mais laligne B ¢ eft .cgale agk. dsux 8D & p c.Donques
la.fignre i vaﬁmde 8 ¢, &ftegale awx deux qui viennent de
A.C 8oy ogt qulihfalo, d - S

Autrement. Les ﬁgurq; ,(eqxb} es ont cntrelles doublc
raifpn 4 eclle qient les coftes dcs(cmblablc,raifon,par la vinge
igme du prefensiDanquesla fgnin quivisntde 8.6,68 3 la fi-
guFs Ui Vlenzt‘dﬁx&&lﬁgﬂ&l@k%ﬁ&bﬁq(cm&@p@mc G3F;
ré qui Vieng de.-0> USRS Q9 Hiews de -4 09U seos,

R _ 3 fté
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" fé& dautre leur raxfon eft dou-
blea celledes quarrcs Par mefme
moyen la ﬁgurc qui vientde B ¢,
eft  celle qui vient de 8 A fembla
b]cmet defcrite, comme le quar-
© ré deladite Bc eft au quarré de
fadite B A. Donqucs,comme la fi-
gure,qui vient de Bc,eft aux deux.
qui'viennent de c a & Ba, ainfi
- cft le quarré,qui vient de ladite 8 c.aux deux quarrés qui vien-
nentde c A &Ba. Mais le quarré quivient de B c.eft egal aux
quarres quiviennentde c A & B a, par la quarantefeptieme du
prcmxcr Parrant, la ﬁgurc qui vient de B c,cft egaleavx deux
qui viemnent de c A&BA fcmbiablem( nt defcrites. Ce qur[
faloit demonftrer. -

Cefte-cy donc, comme gcneralc comprcnd la Pythagorr
que, {cavoir eft, la quaramefepnemc du premicr, & fe preuve
par icelle ( toutesfois par vnefagon prepoftere): Car celle ¥
devoit prendre clarcé par cefte:cy.  Car Ja Geometrie, tant
quelle peut; pmpo{é gencfaie‘:mcnt & engros. Mais'la drgmte
du quarré a peu prendtc pour foy-viie demonftation (cparec
& peculiere.

La conuerfe de cefte-cy eft tcllc que's senfuxt felon la- dc—
monftration dc (‘ampangne : -

. Sila ﬁaure gat f ﬁuz dun dex 4:;:&:: du trtmgk?e/l egﬂlg pux fi-
gures quifé font des dewx amtres. cotés, Jermblnbles & _[cm&laéla—
ment defirites, ce triangle l e{i reitangle. .-

Soitle triangle Anc: & foit la figure qui vient dc BC, egale-
aux: deux qm fom {emblablement deferites de ap & deac. le
v drsqﬁé'langlc aveftdroic,, o Lo
SN tetivertray Tiniglé e D droft:8 cobjg{n«-
dray p c:Tt fe¥aipar eefte trentedeuxichie, la
X" fightequi vient de'e b, egale'aux dewx qui
' viehnbfit de a ¢ '& ap femblablementde-
fcntcs parraﬁt'égzﬂe ‘qufiPad {ésmblableqm ‘yidnrded ¢: veu
qie deReey: &umc,ﬁaﬂéipdﬁé% fsigegalé anxidanx qui vien<

m‘:htde%e’ i &)on’qu%s’lﬁﬁfghaﬁc dord egai#ds ¢ Erpar-
- tangt,.

. \
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tant, parla huitieme du premicr, langle Ba c fera droit. Ce
quil faloit monttrer. ‘ v

Iife pourraaufli demonftrer par 'impoflible , comme nous
auons prouué la derniere du premier : comme le comprendra
affez,celuy qui voudra confiderer la fagon de demonftrer, que
nous auons la-employ¢. 4

THE OREME 23, PROPOSITION XXXIIIL

' A CfRanpaigne 32,

Aux cercles egaux, les: angles, tant c¢eux qui font
aux centres, que ceux qui {ontagx circonferences,
font entreux toue demelmes; que font les ares qui les
fouftendent. & les fetenrs aufli fong entreux de me-
{mes. - .

‘Soyent cercles egaux, A 8 c,duquel le centre et p: & E F G,

- duquel'le centre eft 1 : Et foyent aux centres les deux angles

BD c & FH G,& deux aufsi aax ¢irconferences,Ba c& rE . le
dis premiereément, que lefdits angles B p ¢ & FH ¢ entrleux, &
les deux B A c:& F E G entreux,ont la meéfme raifon gue larc s ¢
adlarcray S S R
le conjoindray les droites lignes 8 ¢ & ¥ . -Ie continueray
auldits deux atcs autres arcs egaux,foit en mefmenombie, foic
en diffemblable : E¢ (oit farc Bx, parla vingtleptieme du troi-
fieme,egal audits c: & les deux ¥'u & £ M par la mcfme;egaux’
alarcr G : {Gauoireft , en tirafclaligne B x s'qui foit.egale a1a
ligne B ¢, par la premicre duiqudtriersie: & ;' par Ta melme | ¥
& L M, qui {oyent egales i r 6. ' Ee dityje conjoindray k b &
KA:&deRen& My : & puisLEQ ME B-2 L
ey v an s Siferont, parda
2 fi2 4 vingtfixieme - du
(% troifiende |, ‘egaux’
MGV entreus lesdngles

je@ quifontd bri&ecnx
7 Egaux -étitreux:: &

: ‘¥,
Ny < ke ) 27754, ; s - .
B AR N Cr o Joedxéqaiifont aaj
aahoeToab skt U gufl eoanx (ERbret
#ullr egaux ‘g#tre
. ' eux:
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296 "ELEMBENTS D'EVELIDE,
R N N L SR cux: 8 eheet coux.
. +qui font 3 B,:aufli
egaux-entreux.D3
ques,de quac muls

G tipleeflarck e de
Farc B ¢, de tar mut-
tiple eft langle
kpc de langle

R - ‘Boc&langlekac
de l'angles ac. Erauffi, de quant multiple eft larc M c de Farc

F 6 ,de tantmultiple et Fangle M H e de l'angle F a6 : & l'ane

gle ME G,delangle e c. Partant, fi larc x c eft egal i larc

MG, langlex b ceft aufli egald l'angle Mg : & langlex a'c,

alangle mEG & fi plos'grand , 'plus grand™ & & moindre,

moindre. Donques, par la fixieme definition du cinquiente!
lare B ¢ fera alate FG, commelangle 5D ¢ 4 Vangler e, &
langle s a.c,dlanglers ¢. Quieft pourlautre poiné.

- le dis dayantage ique le feéteur B efdufelens Ni6x
camme larg B c & larg F a. Auxarcs 8 6 88 K,foyent prias.deuts,
poinéts N& o : 8¢foyens comjeinties By & KN 280, 856 Oy Si-
fera le triangle B b ¢ egal au triangle B D K, par la definition du.
cergle , & par - Ia quatrieme prepofition du premicr; veu gue.
les angles, qui {ontd p,font egaux. Et pousce gnelare s ceft
egala lare BiX, le reftams pic x feracgal au reffant pxs ¢, Partans-
Iangle paricogalia langle sk partla-vipgtixieme dutroifes:
me: Ronques lesdenx fogmicss; p v K & 3 o 6,{ontfemblables,:
pat la, dixieme definition- du-srpifieme ::8: pas confequenties:
gaux, par la vingrurpifiomepropoficion-dudic, Penqyes,touss
le fe&eur B ceft egal 4 your le-feteur p Bk Parle'mefme di-
fcouts, les fe@ehrsH ML, BLF, &HF G, font egauX entreux.
Pastantefedeurp c K eft equemauliiple du fe&cut’*vuzpom:e
me. lasc ¢ xde Jage o B2 &K aufli le felteur 2 6.M equemulriple -
d@ifé!)@s‘:ﬁm B.c Figomme Jarc g M de larc G Fi Sf denques lazc.
c xeft egalalarc e Mylefetenr pcx fera auffi egalaufeCteur:
we M & fijplus ;grand, plus grand: & i moindre, momdrc‘
Rartant ,;pas la. conuerfe de la fixieme definitiomdu cinquie- ‘
me;, comime larg pc e Rrc ¥o , ainfieft Id felepr®BC 2

81 Kfug- Gequil faleit dcmonﬁscr.v A e
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